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EVCLIDES  ADAVCTVS 

ET  METHODICVS 

M ATHEM ATICAQi  VNIVERSALIS 


CAROLO  EMANVELI  II. 

SABAVDIAE  DVCI  PEDEMONTIVM  PRINCIPI 
REGI  CYPRI,  &c. 

DICA  TA , 

Qua?  ne  dum  propofitionum  dependentiam  , fed  & rerum  ordinem 
obferuat.Et  complefliturea  omnia, qua?  de  quantitate  tum  difcreta, 
tum  continua  abftrafta  Ipeculari  queunt.  Refeftis  fuperfluis 
demonftrationibus,&  requifitis  omnibus  profuse  coadunatis. 

Singuli  quoque  Tr Alatus  nouis  propofitionibus  adauBi  funi,  0-  aliqui  etiam  ex  integro  adornati . 
Omnefquctum  figuris,  tum  verbis  clari , dilluctdique propofiti . 

A V C T O R E 

D GVARINO  GVARINO 

mvtinensi  c.r.  theatino, 

Philolofo  , Theologo  & ciufdem  R.  C.  Mathematico. 
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REGALIS  CELSITVDO- 


OLI  A hac  , qua  Vniuerfalis  Mathematic a 
limpidifsimas  demonftrat iones  candidis  finubus 
concepere  , tnfolubtlt  obligatione  deuintta  , &" 
mole  officiorum  coacla  , fub  auguftifsimo  no- 
mine R.C.V.  in  /cenam  lit  er  artam  prodire  ghfcunt  • Illi  enim  glo- 
riofifsimo  fua  magnitudinis  iubare  obfcura  huius  •voluminis  incunabula 
irradiare  iuuabtt , quod  ab  ea  facultate  deriuet , qua  nobilis  inter  alias 
Magnorum  Principum  limina  familiari  terit  inceffu  , & modo  ad 
pedes  R.  C.  V.  fe\  obj equio  fa  proueluit  in  tributum  profuf  a illius  maie- 
/fatis  , qua  omnigena  virtutis  , & ingenua  , ne  dum  in  jolidifsimum 
columen  , & hberaltfsimum  Macenatem  fe  fe  magnanimo  offert  fub- 
/idio  : fed  tnfuper  Thaumaturga  Mathematicorum  miraculorum  injigni , 
•vereejue  Regali  arcbiteftura  corufcat  : Talem  etenim  tllam  plaudenti 
conclamant  afpettu  Fenaria  amanis  inBrucla  viridarqs  > fubftrutttoni- 
bufejue  fuperbts  turrita  oepus  voluptatum  .!  deliciarumque  thronus , 
augufltfstma  Palatia  , AI  des  fumptuofifsima , aditus  triumphales  ma- 
gnarum vrbium  , aliaque  permulta  fua  admirabili  protoplafiice  ex- 
eoo  itat  a , (f  ad  artem  vltimam  / olis  nutibus  , a/pecluque  dtretta  . 

* i"  Excipiat 
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Excipiat  itaque  R.  V.  C.  pacato  vultu  \ ferenaque  clementia  illam  ; 
quam  toties  in  concipiendis  fublimibus  ideis  vafto  ingentj  fui  finu 
ftuit  matbefim , & in  ea  adornanda  exanthlatos  laboris  mei  cona- 
tus j qui  fimul  opportunitatem  mihi  aperiunt , & me,  & totius  volun- 
tatis mee  dicattfsimas  vires  in  hofliam  obfequij , deuotique  cultus 
confecrandi . Dum  ad  terram  demijfo  vultu  profundtfsimum  in  fle- 
xum deciduus  regales  veftros  poplites  humillimus  adoro. 

y-RvQ 

»r  i \ i \ . 


I » . t S I 1 


HmnillinJi»,  OWeqoentift.*'*'  fc  Oblig.*»'  Seiw»  j 

P.Gmhms  Cuerimts  C.R. 

- 


«..  . lifc  o t 

s r -j 


Digitized  by  Googlc 


BENEVOLO  LECTORI  ■ 

i V M inter  illos , qui  in  elementa  Euclidis  defudarunt , nui* 
Ium  intuear,  vnico  coofarcioare  volumine  ,qux  ad  quantita- 
tem fub  genere  inuedigaodam  faciunt , fecutus  fjculi  ge. 
nium , quod  centuriat,  vt  plurimum  , & florilegis  condit, 
putaui nequaquam  me  frugem  perderedi  huic  muneri  voiucr- 
falius  inferuirem,  it  Mathematica  rerum  exordia  ex  omni 
parte  rotunda,  & con tornata  exibercm . Siquidem  ex  meo 
libor*  didici,  cuius  pretij,  cuius  vtiiitatis  id  operis  emergat  t quod  ea  omnia, 
quat  Mathematicas  luces , tc  cuidentias  in  vnicum  lucis  fontem , adeoqt  folem  ne 
dum  tumultuaria  colle&ione  agloracret : fed  etiam  ordinato  agmine  difpooat , 
in  feriefqs  fuas  naturali  confecutiooc  didinguat  pratcipul  illis , qui  nullo  Mercurio 
Munitis  indice , aut  dupe  audent  fe  huic  itudio  contignate,  & admodum  difici- 
Ini  prouinciam  in  fuam  fer cinam  traducere . Pone  enim  me  tibi  ofletre  pulcher, 
limam,  camqs  vtilidunam  demondrationem , quz  tamen , aut  Pergzi,  aut  Ar- 
thimedis  , aut  Pappi  rari&mos  libros  ad  fui  cuidentiam  expofeat  , quos , aut 
mmqpat»  periudraueris , aut  ne  quidem  contequi  tepofle  fidas:  quam  hauries  Iu* 
flem,  aut  quam  feientiam  adipi  (cetis?  aut  potius  quibus  teuebris , qua  caligine 
non  confuderis  ? Idcoq;  cum  tota  Mathematica  fit  alligata  in  vnumqi  corpus 
naturali  lege  deuinda : quod  diuidi  non  patiatur  fine  tonus  detrimento  , fi  quii 
totum  opn  colligat,  nihil  colligit,  & frugiperda  nixu  ruonltrum  nulla  euidentia 
fumatum  ia  malb  dedinatos trahit  amplexus. 

Scio  quidem  Herigoniu  m Parili js  , it  Schotum  in  Belgio  curfus  Mathemati- 
cos erudinflimos  cudi  fle  : fed  hic  odeofiones  fepius  fo  lis  operibus  occupatus  ex 
induftria  prxterit , ille  multis  libris  diuerloq;  tempote  edit  is,  vt  rarus  fit  ille,  qui 

10  fisum  commodum  congerere  poflit , indituram  profequu tus  eft . Qoamobrens 
cum  nullus  in  Italia  huic  locubtationi  Adederit,  & exteri,  aut  nullatenus  obtinerii 
aut  non  fine  magno  pretio  negotioqs  a (uocfloin  nodras  regiones  peregrinari  co- 
gamur ; non  ingratum  reipubiic;  literan^  fote  fufpicatus  lum  i fi  illud  laboris  » 
•uod  meisprjuatis  profectibus  defildaram, publici  iuris  facerem : Mazimd  quia  ia 
illud,  quod  omnes,  huius  mi  feriptores  podhahuerunt,  ptfdpoe  animum  fixi;  vt 
propofitionei  ne  dum  in  feriem,  quoad  earum , vt  aflbkt,der  iuatiooem , fed  ocima 
quoad  doflrinar  dignitatem , rerumqi  naturalem  federa  digererem : & a fispet fluis» 
& qua t nullius  vtiiitatis  etant  expiarem  : nullas  aducnas  rogarem  aflertiones  ia 
■veritatis  vadimonium  i dodirinara  in  fe  fe  redeuntem,  fibiq;  ipfi  famulam  aboOHg 
alieno  iure  abioluetem,  vt  qui  legit  nihil  aliud  ad  perferum  capram  defideset^ 
qua  omnia  non  fine  cluftatnento  obtinui . Odop^ium  me  pradii  i nullifq,  par. 
fcos  verbis,  aut  figuris,  amfra&US»  alioqum  fenticofos  , petricofofq;  ab  omni 
offendiculo  immunes  in  vias  veluti  confulates  aperui : Et  ne  aliquis  fubrodrar iu| 
mihi  obmurmuret,infadidiumqivetfus  torcularibus  incaflum  defatigatis  raiferea- 
«ur  ; non  omnia  ex  p;au  turido  antiquitatis  prolata  s lapidem , it  nos ‘protulimus 

11  antiquos  Machcfit  limites  aliquantum  fiibtnouimus.  Herculeos  enim  terminos 
portorlabenct  ingenio nou*  do£trinaruro regiones,  ili^qs  feraces,  & vtilesdcced^ 
Multe  odenfiones,  aut  quod  nullf  extabant , aut  quod  proniore»  exoptarentur 
ipAru&s»  quidam  tmftams  denuo  magna  ex  parte  adornati , aliqui  exintegrft 
cond  it  i , paucis  non  additum  • Qu*  omnia  aderifmis  prjnotaui , aut  falcem  pl<|» 
fima  < in  paucis  cmm  « incuria  pfftcrmiflam ) Scilicet  ne  videar  ahen»  pennis 

amici- 


amiciri  male  ominata  corni* , & de  cetero,  vt  noftra cantiui  excipiantur , tan- 
quaro  nulla  audoritatf  (uffulra,  Sc  Ii  aliquid  erratum  fuerit,  aut  in  melius  feliciori 
ingenio  reflituatur  ,aut  faltem  ab  humanitate  ledorum  me£  imbecillitati  condo- 
netur.Noui  hominum  non  vnam  efle  indolem;  cuicunq;  necefle  eft  filos  ante  fe 
cernere  antiftomos,  fuos  audire  anrifthrofos.  Vatcfqi  mihi  fumeos,  qui  omne  en- 
C?nifmum  ftomacantur  vindices  annoiitaris  qc^licuros  in  fcirpo  nodum , vt  quid 
culpent,  nancifcantur  . Sed  faciam  per  me ; licet.  Talibus  infortunijs  afliieui. 
Meus  , etenim  liber , quem  infcripii  Placita  Philofodca , & Parifij*  cufioni  dedi  an- 
no 16(5.  iam  pridem  in  hoc  detrimentum  , & quidem  a limine  incefpitauit . An- 
no enim  i<s«7.  loannes  Bonifacius  Bagatta,  quondam  meus  auditor  Curfum  Phi- 
Jofoficum  edidit,  qui  ne  dum  philofofantium  mote  multa  ifl  qp^ftionem  prol 
thrait : fed  videtur  maiori  nixu  me  perfequi  . Omnia  veterat . Audores  plutimf 
faltem  aliqui  anonymi  iam  fententias  omnes  meas  ptopofuere  , dicant , vel  faJteta 
accinant , vel  etiam  patnitus  non  alludant,  verum  femper  eft  idem  iam  protuliffe.  In 
meas  aliquas  rationes  inuehitur  non  tamen  in  omnes  ferdcefcit : icd  nec  quidem 
earum  meminit , vt  fcilicet  credatur  funditus  omn'13  proftrauifle . Sententias  non 
femel  meas  ampleditur;  Sed  quaG  in  occulto  easdiuerfls  verbis  perfonatas  pro- 
ponens, quafi  piaculum  fotet , me  aperto  vultu  fequi , & aliquando  in  verba  Ma- 
giftri  iurafle.  Sed  quod  diflimulare  nequeo,  me  vocat  ih  memetipfuro,  & cogit 
contra  fi»s  in  me  , Sc  iniufte  quidem , pugnare . Et  ne  videar  ih  ventos  fati ) hoc 
fiue  aliud  exemplum  in  fpedaculum  producam . Ipfc  enim  Sec.  i.  de  prard.  p.  77. 
11.14.  inrefp.  vbi  tantum  aliqua  mea  argumenta  offendentia  Modum  prfdtca- 
pienn  dignitate  non  potiri  (ubuerrere  nititur , dicit . Demde  fecundum  communem 
fententiam , ijuam , &•  ipfc  Guannus  fufhnet  albo , &■  paffio  funt  diutifa  prad  tcamenta , O" 
tamen . St  cit.  Intuere  an  adionem , Sc  paflionem  m diuerla  pr^dicamenta  fecerni, 
cum  communi  fatear,  Silege  meam  difput.  ix.  Exp.i.  Iit.  B.  pag.105  probat,  x. 
vbi  ex  eo  quod  aiujua  ex  prxdic.tmcnlis  non  diftmguantur  inuieem , w aftio,  y paffio 
arguo . Viuijionem  entis  in  decem  prxdicamemta  potius  per  modum  exempli  ab  Anjiotele 
ftufft  traditam  ; quam  quod  exifUmaucrit  eam  efle  bonam , et*  aiaquatam  . Et  ibidert» 
CORC.  x.  a flero . Quavcri , y cerri  priedicamenia  appellarunt  funi  fubftantta,y  accidens  . 
Si  iraq,  duo  tantum  praedicamenta  (lituo  fubffjntiam , Sc  accidens , qui  fuftifieiS 
adionem  , & paflionem  praedicamenta  quoq;  multiplicare  ?Vidifti  ne  .-  Vt  fua 
conhrmet , quam  tne  Verlatilem  efficiat?  Sed  & patere  aliud  huius  rei  fpecimen 
adhuc  proponi.  Ceoclufionem  ftatuirdif.  i.  fec.  t.ii»  i L.  phific.  pag.  j4.conc.  i. 
#.  11.  Formam  malinaleih  /ubflaniialcm  non  efje  entilatem  diftmUamd  materia  ( fiA  effc 
afluat  i m terminum  fubflantialem  mtrihfecUm  1 iusdem  materia , i quo  materia  taliter  modi • 
fcau  , (y  affefta , y terminata  conHnmtur  in  determinata  phifiea  fpeeie , ) Fitq; potens  ai 
eonfetuanda  ea  omnia  , qua  ad  totalem  cor.fcruaiionem  compofni  fellant  . Deinde  fubin- 
fert  . eam  enam  aliquo  pallo  defendit  Guannus  afferendo  eam  efle  puram  potentiam . Sed 
heus  fequere;  ne  qu;fo  mancha  proferas  effata,  quid  pono  dif.  3.  phiiicz  conc.  t. 
pag.  1 19?  Non  ne  hic  affirmo;  formam  de  fe  non  habere  vllam  entitatem : fed 


efle  puram  "potentiam?  quod  deinde  declaro  pag.  100. 1.D,  conc.  1.  Dicimus , io 
quiens,  formam  cjft  puram  potentiam ; quia  agens  naturale  per  fuat  operationes  mhit  aliud 
facit  s thfi  imprimere  quandam  potentiam  in  maltria  per  quam  efficitur  fibi  principium  fuo- 
rum  accidentium  couferuatwum , y repat  altuum , y etiam  omnium  aliarum  operationum . 
Tolle  ergo  a tua  Theli  verba  quae  paren  theli  clauduntur , veluti  ea  , qua:  ex  eo 
quod  forma  dicatur,  naturali  lege  (equantur  , & iphffimam  defendam  opinio- 
nemt  non  aliquo  pado  imiubor : Sed  quid  deinde  in  mea  argumenta  buccinas  ? ad 

quid 


quid  immerito  me  cogis?  vt  tibi  videaris cfficaciffimum  in  me  vibrafle argumen- 
tum inquis . St  agens  naturale  non  haberet  vtnutem  producendi  ex  nihilo . Hoc  enim  ad 
confirmandam  propofitionem  affumpfi  . neque  formas  accidentales  poffet  producere , 
quod  tamen  nec  ipfe  Guartnus  afjerere  potefl . Sed  cur  accidentia  ab  agente  non  produci 
affirmare  nequeo?  Non  ne  difp.  14.  logica:  exp.  j.  pag.  1 17.  accidens  ab  alijs  acci- 
dentibus edi  per  modificationem  diuerfam  probam  ? Non  ne  eadem  difp.  exp.  4. 
& difp.tr.  phificz  exp.  10.  conc.  i.pag.  114.  affirmaui  accidentia  de  fubiedo  in 
lubicdum  peregrinari  , & per  communicationem  produci.  Non  ne  difp.  j.  de 
gener.  & corrupt.  exp. 4.  conc.  1.  effedum  formalem  ab  efficiente  diftinxi,  & polle 
accidens  in  fubiedo  commorari  abfque  eo , quod  vllum  fui  inditium  pr^bcret  in 
mouendo  fubiedo . Igitur,  & fi  aliqua  caufa  denudata  accidente  videatur.  V G. 
aqua  feruida  frigore ; frigus  tamen  latens  in  fe,  vel  in  minimo  gradu  tuetur  quo- 
ad entitatem  , quamuis  non  prodeat  in  frigefadionera  i quod  remota  caufa  effi- 
catiori  calorem  extraneum  de  fe  euanefccntem  vt  dico  difp.  eadem  exp.  a-  in  refp. 
adarg.  1.  facile  defijcit,  &c in  priftina  fe reftituit.  Semper  itaq;  exeret  accidens, 
ex  aliquo  gradu  fui  1 cum  nunquam  a materia  elliminetur . Vbi  eft  ergo  ex  meis 
princip;js  formarum  accidentalium  ex  nihilo  prolatio  fiue  in  compolici  proprios 
unus.  Huc  in  alienos  ? 

Hoec  autem  non  dixerim;  quod  virum  in  crimen  vocem  , quafi  ex  inflituto  , 
&artc  fubdola  hzemihi  inufleriti  neq;  enim  candidos  eius  mores  ea  fufpicione 
fzdare  fas  , & honeflum  permittit : Sed  quod  aut  tzdio  vidus,  vel  agendorum 
machina  preflus,  non  potuerit  totum  volumen  pcrluftrare  . vel  quod  feriptorum 
meorum , quos  extemporaneos , 8c  fubleftos  eccepit  aliqua  forte  politione  dclufus 
iudicauit  eamet  typis  manda  ffc  . Quid  quid  caufj  id  fuerit  non  potuit  in  adeo 
rclsgiofo  viro  1 quod  in  me  adura  eft  , non  nifiab  honeflatis  amore,  ftudioq; 
veritatis  excludi . 

Debui  tamen  meis  non  deefle}  beneuoloq;  ledori  dementum,  imptouidamq: 
allucinationem  aperire,  ne  quisputaret  mea  tela  mihi  inimica,  icin  raea prici- 
pitia  zdificafle.  Contineat  ergo  fidem  fuam  quis  quis  zquus  iudex  in  illum  Cur- 
ium Philofoficum  inciderit  i donec,  8e  noftra  euoluat,  &quod  mihi  tribuitur, 
meum  efle  dignofcat:  auritus  vtrinq;  fit,  nec  reum  damnet, donec  in  ius  compellat, 
tc  denunciatos  lapfus  ipfare  intueatur. 

Inccrim  hunc  Librum  cccipc,  in  quo  non  multz  opiniones : omnia  folidiffimis 
dcmonftrationibus  illuftrata  , ex  quo  facili  dignofees  an  in  Placitis  Philofophi- 
cisadeo  inconftanti  voce  vibrillare  potuerim,  & alternatione  tam  continuata  lu- 
dere . interim  dum  rerum  raenfuras,  & Symbolizationes  ftupendas  eccipis  Di- 
urnam artem  admirari  non  intermittas:  qui  omnia  trutina  examinauit, lanccq; 
fux  omnipotenti* , vt  femper  admirabilis  dignofeeretur  appendit . 
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TIB  R V M hunc,  cui  titulus  Euclides  adau&us,  Se  methodicus  a do&iflimo  Patre  D Guarino  Gua- 
_■  rino  coafcrptun  vidi  lulTii  Reuerendiflimi  P.  Magiftri  Thomir  Caraotti  Generalis  Inquifitoris 
Tsurinen.  in  eoq;  nihil , quod  orthodoxa?  religioni,  vel  bonis  moribus  aduerfetur,  deprehendi : quinimo 
preciarum  hoc  opus  omnibus  mathefeos  ftudiofis  vcililfimum  , te  publica  luce  digni  (fimum  ccnfeo. 
Datum  in  Colleggio  Societatis  lefu  die  ji.  Marti)  i6jl. 

Fruncifcos  de  Maline j Societatis  lefu 

in  Collegio  Taorinenfl  fluctiorum  Prafcthu  • 

EOO  infrafcriptuS  Sacra*  Theologi*  Le&or  de  mandato  Rcoerendifliml  Patris  F.  Thomr  Camortl 
Inquifitoris  Taurini  diligenter  perlegi  opus  , cui  titulus  cft,  Euclides  adau&us,  8c  methodicus  ab 
Adm.  Rcucrcndo  Patre  D.  Guarino  Guarinio  Ordinis  Clericorum  Regularium * confcriptum  » 
Se  elaboratum , Se  nihil  in  eo  animaduerci  Sand*  fidei , aut  bonis  moribus  aduerfum  ; Imo  omnia  in  eo 
contenta  perutilia  fore  Kcipublicz  literarlz  , Se  Mathematicarum  artium  profefloribus  . Ia  quorum 
fidem  , &c.  Datum  in  Conuentu  S.  Dominici  de  Tauriao  dic  20.  Marti) . 1671. 

F.  Pcmu  Martyr  Rabens  Ord.  Prad. 

Imprimatur . 

F.  THOMAS  CAMOTTVS  Ord.  Pr^dicatorum  Tnquifitor Taurini  . 


TH  Vclidem  Methodicum  Adm.  Reu.  P.  Guarini  Guarini  fcdulo  eunlui  . Euclides  ipfe  efl  fi  apo- 
ll  dexion  puritatem,  acumen,  ncruos  eftimiuero  ; nec  ipfc  tamen,  fi  do&rinar  ordinem,  copiam, 
Jucunditatem  . Tam  multa,  noua , pulcherrima  acccflcre , vt  fibi  admodum  blandiri  queat  Euclides 
leonem  fuum » ha&cnus  rudem,  ac  falebrofum,  iam  tandem  acu ratilfiina  viri,  veri  viri  induftria  ab* 
folutilfime  , reformatum . Promus  condus  ipfe  efl  Mathematice  vmuerfie  , totaq;  exhauritur  Geo* 
metria  : de  numeris  numerofiifime , deq;  dimenliombus  fupea  humani  menfuram  mgen-j  . Nec  mod& 
latet  in  eoquicquam  Patrijs  legibus  onerofum:  Quin  totum  tantum  opus  eft:  yude  max«inum  liat  habi- 
tura? , 8e  ljteraria  , &•  Politica  Refpublica  incrementum  . Ergo  ne  qua:fo  publica  Laudetur  luce 
purgatilfimis  luminibus  volumen  micans  . Ita  fentio.  Taurini  4.  Aprilis  • 1671. 

flarthehmasa  Torinas  'j/Ji  de  mandato  Illuflrifi . 
dr  Excellentifs.  D.  M agni  Cancellari y . 


Permittitor  imprimi . 
B VSCHETT  VS . 


JVfTu  A.  R.  P.  D.  Petri  Pauli  Nobilioni  Pr*p.  Generalis  noftrr  Religionis  Euclidem  Adau&utn,& 
Mcthodiciyna  R.  P D. Guarino  Guarino  compotitum  diligenter  per fpex  1 mus , Se  cum  nihil  ineo 
deprehenderimus  . quod  catholicf  Religioni , aut  bonis  moribus  aduerfetur  .*  imo  potius  tanta  diligentia, 
ac  ingenio  elaboratum  vt  nihil  ad  perfe&ionem  fumpti  argumenti  delfiderart  videatur.  Ideo  vt  typis 
rxcufiusin  publicam  lucem  prodeat  non  folum  digmlfimum  putamus,  verum,  Se  necelTarium  , tam  pro 
Mathematicarum  artium  profdforum  vtihtatc  , quam  vtab  ijfdem  collatus  cum  eiufdem  auctoris  Philo- 
fofia  iam  imprilfa  ipfius  ingeni)  facunditas  acumen  , Se  profunditas  agnofeatur  . Datum  Taurini  ii 
domo  S.  Lamenti/ die  7.  Aprilis  i6ji. 

D.  A /ne  de  os  Romagnanos  C.  R. 

D.  Car  olus  Saluaricus  C.  R. 


D.  Gaeunos  Garimbertos  Prapofitos  Generalis  Clericorum  Regularium  . 

HOcopus,  cui  infcrlptio  Euclides  adau&us  a D.  Guarino  Guarino  noftrz  Religionis  Theologo 
Sacci  dote  compofitum , Se  iuxta  przfixam  afiertionem  patrum,  quibus  id  commifimus  approba- 
tum, Vt  typis  mandetur,  quoad  nos  fpe&at,  facultatem  concedimus.  Datum  Rom*  die  30.  luni)  1671, 

D.  Gaetanos  Garimbertos  Prapofitos  Generalis  Cl.  Reg. 

Locus  f Sigilli . 

D.  Antonius  Maria  Rmatsos  Sccret. 
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Tra&atuum  & Expenfionum  totius  operis 

Vt  id , in  quo  erratum  fit  fingulis  tra&atibus.expenfionibufque  pateret , facilior* 
que  cuaderet  corre&io  i hic  errore*  aliquot,  quos  in  relegendo  potui 
aduertere,  em cndaui  ralios , quTfoFte  me  praeterierunt,  tua 
humanitati , fle  bcncuolentis  relinquo. 


TRACTATVS 

& funiu»  tntimu. 


h 


Xpco<jo.Inqoo  coofiftat  conctpta» 

Jiuantltatis  in  genef^g  in  quot 
pecicsfcccrnatur.  ' 

An  aliquod  argumentum  Mathe- 

ilfcendatc 


7 

8 


Df  linearum  fc  tangentium  fi  tu. 

D<  proprietatibus  triangulorum  , 

De  comparatione  triangulorum  ad  inuic^. 
Dc  litu  linearum, occfe  fecarft tium.ncc  fc 


tangentium. 


t quantitatem  ex 


1 maritum  oi 
pandis  conti  are. 

1 An  aliquod  argumentum  Mathematicum 
oftendat  quantitatem  c|  pundla  non  conflare. 

, Panda  infinita  in  quantitate  an  admitti 
debeant. 

In  quantitate  partes  iofinltg  capacitatis  yir- 
tuaUs  leu  mentalis  capaces  lunt. 

kn  partes  quantitatis  Phyficam  dlulfioner» 
Io  In  fio  irum  /ubi  re  pofltnt. 

Quid  fit  pundum  Phvficuxn  & reale. 
fint  Mathematica  ituiiuifibiiia. 

An  datis  indiuifibilibus,illa  poflint  efle  ob- 
ieftum  Mathematica. 


De  paraHelograromi»  8e  trapeziis. 

De  triangulorum  cum  paralielografnmls- 
trapcalifquc  parallelis  conflantibus  com. 
paratione. 


TRACTATVS  V. 

Infecundum  libri  Euclidis , da  a^uipatentid  Umorum 

I Xpenfio.  De  Principii#  huic  libro  Infer- 
±1/  uientibus 

a Dc  potentiis  linearum  dlucrfimodl  f«>/»»- 
rum  ad  arquanda  fuorum  fegmentorum  re- 
&an  gula.  5 

% De  pocenua  laterum  triangulorum! 

4 De  reperiendis  cquepotentibus  lineis. 


TRACTATVS  II. 

D$  fMWrfaw  diferata. 

I JTXpen fio.  Quid  fit  rnftasnumeriea. 

% r. An  vnita»rnumerufque  diftinguantur  rca- 
Uteri  re  in  tjualuat. 

1 An  rado  indiuiduationis  confidat  in  diffc- 
rentia  all<|aa,pcr  quam  plurificctur. 

4 An  vnltas  numerum  conftituat. 

j An  vnitas,  numcrufquc  prefeindant  perfe- 

ftc  4 naturis  numeratis.  _ 

6 An  poffit  dari  numerus  infinitus, 

7 An  numerus  cffentlam  coniequatur. 

TRACTATVS  1 1 I. 

Z)t  MaiUamatica  & iiut  ajftthamlms . 

1 TJXpenfio. dc  obiedo  Mathematicae,  eiuf- 
Lr  que  abftradione. 

a I>e  Mathematica. 

| Dc  titulis  Mathematicis. 

4 Dc  Mathematica  inftrudionc. 

J Dc  illis»  qui  ftudiis  Mathematicis  operam 

na  tiant. 

6 Dc  Principijs  vbi  dcf.  8. 1.  48.  ab^delc  & 
i.  %J~  vdos  lege  duwi  — ~ 

TRACTATVS  IV. 

Jm  primum  librum  altmmtarum. 

I T?  Xpenfio  de  triangulis  confticuendis. 

* I^Dc  lineis  fccandis. __ 


TRACTATVS  VI. 

Jm  librum  J*  Euclidis  da  circulis. 

I 'l^Xpenfio.De  Principijs. 
a XZ#De  pun&is  centri  & contaduum. 

J De  Tegmentis  circulorum. 

4 De  lineis  intra  circulum  dudis. 

5 De  lineis  circulum  tangentibus  exterius 

6 De  angulis  in  circulis  exiftentibus. 

7 De  Pcrlphcrijs. 

8.  De  redis  circulo  inferiptis  , & circumfcri- 
ptis  quoad  potentiam  ipfarum. 

TRACTATVS  VIL 

Iu  Itb.  4.  eltmantarum  d*  inferi ptiat u & etraumferi. 

ptiaua  figurarum  m circula.  v 


E,‘  Xpenfio. De  principijs. 

a£  ...  - 


!«De  mutua  circuli  8e  quadrati  inferiptio» 
ne  aTcircumfcriptione. 

| De  mutua  circuli  & quadrati  infcripiione 
& circumfcriptione. 

4 De  pentagoni  & circuli  mutua  infcriptlone 
& citcumfcriptlone. 

5 De  exagoni , & quindecagoni  in  circulo 
inferiptioue. 

TRACTATVS  VIII. 

De  Aruhmuita  fimphtt  intagtorum  numerarunt . 

? Xpcnljo.  ne  principijs. 


» .Cj.  . .. 

* 1 \ De  integrorum  numeratione, 

1 De  integrorum  collcdlone, ^ 
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4 De  fubdu&ione  Integrorum. 

5 De  numeroru  integrorum  multiplicatione 

d De  integrorum  numerorum  di  ui/iouc. 

7 De  probationibus. 

TRACTATVS  IX. 

Parti*  in  5.  Eae.  lib.  Ai prepartunaut  ntlient. 


1  T? Xpcnfio.  Uuid  fit  ratio. 

* Hin 


quantitate  quarnam  fint  proportioqli_ 


uouooes  i 

3 Quinam  quantitate»  proportionem  coq-  ~ 

fcquantijr  (pr.c4?.mul:jplicatum  /rgs  jmpro* 
port.onatgm«  >.  ■ , ■ . • ■ 

4 Dc  diuiljonc  rationum. 

5 Dc  rationum  compofitionc. 

6 Qua  quantitates  proportionem  confc- 

guatu.ur  &•  quam  obtineant?  ~ 

7 Dc  modis  arguendi  in  proportionibus. 


D E X 

5 De  quadratis  8rrubis(in  ipfapr.l.^.Srrurfut 

I.9.  duplicatam  lege  triplicatam  (p.Sj.I.p.vbi 
. 9. 16. 

TRACTATVS  XII. 

i yXpcn£o.  pe  principijs. 

1 I:  De  coanmCflfiWabilibud  quantitatibus. 

3 De  comparatione  linearum  rationalium  & 

irrationalium. 


4 De  irweDtionoliocjtrom  ratiooalium. 

~S  De  Blnorotjs  lineis. 

<5  De  lineis  Apotbnifs. 

7 Dc  irrationalibus  inediis  (p.  atf.1.2».  qua- 

‘ 4rat*  lege quadra^ gula. 

8 Dc  irrationalibus, qust  nafcunturi  mediu. 

9 Dc  lineis  in  partes  commen(urabiles&  in- 

comipenfurabiles  &r  omnindirrtuQnalct  le* 
candis.  . _ 

10  De  irrationalibus  limpliciter. 

it  De  irMHoo»libu».quge»^fj»i^wUfi  fion; 

phciccyddmonetvcl  iubdu&iooercfultant. 
is  De  comenCurabiUbos  ad  lineas  irracsoaales. 

TRACTATVS  XIII. 

D»  numeris  propornemUtbai  Far/  1. 

r y Xpenfio,  De minutiarum  proportionibus. 
* f!  De  fractionum  valorc. ' x 

3 De  fra&orum  numerorum  additlooe. 

4 De  minutiarum  lubdu&ione. 

De  fraOoiiUB  nsultiplicatioos.  . ..i,; 


4 


Tau  S . De  prepartienib.  in  gener*. 

' Xpcnfio.  dc  fimilimdioc  multiplicium 

_ , quantitatum  

Dc  proportione  aJ  vnicam  quantitatem 

rdnii 

; Dc  plurium  quantitatum,  ad  tplurc5  didi» 
mili  coinpafaycne. 

4 Dc  modis  arguendi  in  fitnilitudinc  pro* 
portionum. 

TRACTATVS  X,  ' . 

In  6 : hb,  Eat.  Dc  prepertu»*  quantitatis  continue.  4 De  mioutiu  dmidcndis 


Xpcnfio.  pe  principjis  huic  iraflatui  in» 
Ur  utenti  Inis. 


a Dc  proportione  laterum  triangulorum. 

j Dc  reciprocatione  laterum  rn  figuris. 

4 Dc  jocis  proportio»  ali  ter  Iccandis. 

_5  Dc  impotentia  Uncarum. 

h Dc  proportione  duplicata  fc  compofita  fi. 

gurarum  rcfpcctu laterum  homologurumT- 

7 Dc  fiin  liti  figurarum  notione  8r  cttedionc. 

8 Dc  limiliuui  hguraram  additione  6c  lub- 

ductione. . 

9 Dc  latet  um  figurarum  proportionali  po* 

tendat 

10  Dc  proportionibus  circuli  81  partium  eius. 

TRACTATVS  XI. 

Jn  7 .lib.Eut,  Paul.  De  preperneaibaj  n antrorum 
tn  gemere. 


y Xpcnfio 
£.  to  p rop 


Dc  mi  nutijx  minuti  anum.  gj 

Pare  ».  Dt  mmeru  proptrnenehbut  imeelOendix. 

n / 

oe  inucniendod«tistribs>»^uar- 

to  prop9rtionaIi(pr.3.cxempJum erratu. 

1 De  probatione  reguje  aurea:. 

3 De  regula  trimn  *Buetia  (ib  exordio].  26. 
vbitccimdar  lege  prime. 

4 Dc  regula  au  rea  compofita* 

5 De  numeris  a-que  potentibus.  1 • 1 

6 Dc  radice  quadrata  perquirenda  6e  medio 
proportionali  AGrt:oquc  perfecruundo  datis 
duobus  Cpr.ai.K51.vb1  1600.  lcge-iioo. 

7 De  r adicc  cubica,  duobuique  umnens  me* 
dljS  proportionalibus. 


1 1[7  Xpenfio.  De  principijs. 

a Xj,Dt  partibus  numerorum  alterum  men- 
furantium  ( pr.to.l.i  1 .ducnarios  lege  terna- 
rios. 

De  oropotione  nnraerorurofvbicunque  re* 
peries  Vicilflem  lege  vuiUini.  iniplap.  17. 
multiplicantes  lege  multiplicati. 

4 De  numinis  > priiuilque  numeris. 

Taxi  a.  De  jpttiah  numerorum  proportione, 

1 y Xpenfio  ne  principiis. 

2 r Dc  minimorum  numerorum  proportio- 
nibus. 

3 De  proportionibus  numerorum  noo  pri* 
morum. 

4 De  r.u  nc.is  plauis,  & ioiiiis. 


T R A C TAT  V S X IV. 

Dt  proportionilut  namerui/  ctnttnaii. 

I y Xpenlio.  oe  proprietatibus  proportionis 
r.  Geometrica  concinor. 

a De  iumnundis  Geometricis  proporciona- 

iibus  continuis.  ^ 

3 De  proportione  Geometrica  propaganda. 

4 Dc  proportionalibus  mCcometrica  pro- 

portione  mterfcrcodis. 

Pare  l.  De  properttent  jfoubmt/i.a  te  annua. 

1 y Xpcnfio.  De  proprietatibus  Arithmetic* 
Is  proportionis  continuar.  

1 De  proportionalibus  Arithmetica:  pro- 

portionis  in  vuaui  luaiinjin  colligendis. 

3 De  proportione  Arithmetica  propaganda. 

4 Dc  propottionc  Arithmetica  inter ictcda. 

Par/  j. 
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TRACTATVVM, 


Psn  },  Di  prtftrtimu  Hsmtnud  tiBtinu*. 

1 T?Xpen/io  bc  proportione  Harmonica  In» 

ueoicndj^  aliquibus  eius  proprietatib. 
i De  proportione  Harmonica  continuanda. 

l pe  proportione  Harmonica  interfercada. 

4 De  comparatione  proportionum» 

$ De  mainw  8c  minori  Harmonia. 

TRACTATVS  XV.  - 

D«  UHt4nm,JtgWHntonmfu*  pnp*rhmtims. 

EExpenfio  De  linearum  proportionali  io- 
uentionein  proportione  Geometrici, 

* Dc  yogort.onaljhncirHm^^ilUQflc, 

3 Dc  tloeirum  diuifione. 

4 peprop»ftioocl:nc«rum  Anchoicticu 

I De  proportione  linearum  mufica. 

TRACTATVS  XVI. 

Dt  Ittunm  fn/tt/fum  0„\ mtrut.  tmi. 

l TJ  Xpenfio  nDe  pilnclplji. 

1 t/.De  ptogrcflioouia  «minis  inuicem  co- 
psmis,&  Jittctcaslls.  ' 

3 De  ferie  linearum  proportionalium  tngi- 

cem  comp.tsmnm  ( pr.  j.  1.».  gmfirau  lege 
rcttangula. 

i Ocprogreffioaia  termino. 

Tmt  »■  Dt  imttrtm  frfttfuui  Htrwmict. 

'Xpenfio.  De  progrcllionn  Harmonice 
i contio uatione. 

Dc  comparatione  rnlut  feriei  harmonice 
ad  alum. 

3  Dc  imerpofitione  Harmonicorum  termi» 
noram. 

4 De  terminis  inuicem  comparatis» &dif- 

ferentijs. 

5 Dc  progreflionis  Harmonicx  extremo 

(Prop.13.1.1.  Nam/cgcnon. 


EI 


7 De  linep  Ciclle*  deferiptione. 

TRACTATVS  XIX. 

Di  jfttgulif. 

I TJXpenfio.oebafi  trianguloram. atque  late* 
JE*  ribus  invnicnm  verticem  confm  rami - 
bus  ( Pr.l.  kxf . apud  A adde  &■  t.  albo. 

* De  triangu  l*  quoad  angulos  fccundilra 
rationem  datam  tooibtuen  Jis. 

3 De  angulis  quoad  latera  fecundum  ratio- 
nem datam  conmtuendi*. 

4 Dc  angulis  in  figuris  re&iineis. 

TRACTATVS  XX. 

Di  Itniit  eirtuit  cirmmpofitit. 

i YJ  Xpenfio.  oc  principes. 

* J— #De  lineis,  quse  latera  alicuius  figuro  re. 
gularis  intexunt  ( pr.l.  corol.  1. 1,  totu*  adde 
quadratus,  & pr. 3,  eoroll.l.i  Z.frrs  adde  qua- 
dre*. pr.4.1.24. 8e  58.  alba*  lege  niger. 

) Dc  proportione  laterum  figurarum  circulo 
ioferiptarum  cum  diametro. 

4 De  circulo  iofcripiis , quar  figura  non  con- 

Ikirti 

5 De  finubus  , cbordifque inueniendls  fine 
eitra&io.ic  radicis  quadrata?. 

4 De  reperiendis  Onubus  aliquibus  fine  di- 
u itione. 

7 De  tangentibus , dc  fecantibus. 


TRACTATVS 

Dt  ligirulmu. 


XXL 


TRACTATVS  XVII. 

DipriprtuK4la*i4mjR4hiHHm. 

1 T?  Xpenfio.  De  principljs  def.3  l.11.  ab  lege 

r i a.  b. 

x De  proportionibus,ad  denominatores  col- 

latis,^  ad  termino*.  i 

3 De  proportionum  compofitione. 

4 De  proportionum  fimilitudine  commuta. 
Cis  termini*. 

5 De  proportionum  diale&ica. 

6 D<  proportionum  algorithmo. 

7 De  proportionum  firaplicium  continua- 
tione. 

TRACTATVS  XVIII. 

I Xpenfio.  De  circuli  deferiptione  atque 

JTj  rneniura  (Pr.  3. 'l.yj.  vbi  28049.  lege 
a j04306cl.s6.vbi  142x36 90.  & 1.142231490 
* D circuli  Tegmentis  in  figuram  flexam 
accomoJandil. 

; De  linea  fpirali.  

4 De  iinca  quadratrice  (or.ip  l.t8.radi  j dele. 

I De  iinca  fc.ll» p fi  ( Pr.  »5.  1. 14.  qua  adde  O. 

i Delinea  Lonchdi. 


* T?^Pfn^°  Cur  arithmetici  proportionales 
4!«  geomerrie  s vniamur. 

» De  ferie  facili  geometricorum  reperienda, 

cui  Arithmetica  deferni at. 

3 Dc  arithmeticis  prnprmionalibus  rcprrty 
(jcometri.oru  feriei  copulandis  ( pr.1tf.C0r. 
I.5 1. 47.  > $8-  vb»  IOO09.  lege  100090. 

4 De  loganthmit  in  tabulas  finuum  transfe- 
rendis  fpr.  17,1.  20.  vbl  34170 :4.adJc49. 

5 De  tabulis  ordirundi*»&  logarichmis  tan» 
gentium  addendis. 

7 Dc  loganthml^numerorum  abfolutorum. 

TRACTATVS  XXII. 

Di  inutjtfhinibusfii 


I T7  Xpenfio.  dc  principi)*. 

» T De  linearum  cum  planis  habitudine. 

De  planorum  interle&ionibus,  cuius  pr, 


l8.|  oreit  mtclligi  de  quocunque  angui  oT~ 

TRACTATVS  XXIII. 

Di  fpbfra  ft£lninbn^ngtntrt. P§rt 

1 r Xpenfio  de  principiis,  • 

a ^ De  fphgrat  fiuT 

3 De  poli,  axe, diametris»  centroque  fpbgrg, 

4 De  circulis  maximi*  Sc  minor ihu». 

5 De  ilrculi*  minoribus  parallelis. 

Piri  a.  Di  inter ftBtanilnu  uoimmp  dr« 
iniorum  «4  iHtucim. 

i T Xp«  nfio  1.  d<  priocipi)*. 

» De  aaguii»  «rianguloram  fphgricorum. 

j Dc~ 
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3 De  cruribus ipforum»  fie  eorum  fubten fis. 

4 De  angulorum  crntumque  mutua  depen- 
dentia 8e  relatione  gcnerica. 

5 De  angulorum  St  laterum  fpecifica depen- 
dentia. 

6 De  fpecie  Uterum  Se  angulorum  cogno- 
fcenda.  ( Jnlpfa  pr.  ad.  duo  lege  fi  duo&rl.  3, 
dele  fi  Coroll.  i .1.  tf  .tertius  lege  vnut  8e  Io.  fi- 
mul  lege  fcorsira. 

7 De  cafu  normalis  in  triangulis  fphcrlcli. 


fnu  3.  Dt  rnuximtrum  tiretUtnm  & miutrmm 
tn  Jphtrs  ttutm&tkm  & tnJtBttntbut. 

t x^Xpenfio.  pe  contafiibus  minorum  circa-' 

T*.  lorum. 

^ De  circulorum  maximorum  8e  minorum 
interfedionibus  proportionalibus  fit  «qua* 

libuS. 

j De  circulorum  maximorum  Se  minorum 
Interfedionibus  inequaiibus  fit  diffimilibus 
(pr.  »9-  i.iT.  Z 1 V ZPVflr  Z QV.  lege 
XAS  XBS  » XCS  8e  pr.  ?>.  1.14-fc 
per  lege  led  qui  per.  ~ • 

4 De  partibus  que  ab  interfedionibas  ms- 
simorum  circulorum  fiunt  nulla  proportio- 
nt tn  dicentibus  nec  wuiccm  nec  cum  diame- 
tris ipforum  circulorum  (in  ipfa  pr. 54.  viri- 
que  lege  alicui  fit  pr.  27.  1.  3 j.  maius  lege 
minus  fr  in  pr.ipfal,  1.  plana  Itge  planu 

TRACTATVS  XXIV. 

Dt  [tUnntkut  wiiri/i 


3 

4 

J 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

ll 

*i_ 


*± 

!L_ 


EXpenfio.  d?  princlpijs. 

Dc  D-ametro. 

De  Harametro. 

De  Tangentibus. 

De  interceptis  diametri  portionibus  Inter 
contingentem  8e  aliapun&a  inipfo  impic&u 
De  Vmbclicis. 

D'  redis  intimatis  d eontadibus  ad  vm- 

bclicgi- 

De  Dhmetris  fecundis. 

De  ledionum  squalitate. 

De  parallelis  ad  diametrum  fedloni*. 

De  Alymptoto  Hy,aerboJaruin(p.4f  .I.77. 
alterno  V A L lege  earerno  P A K. 

De  lmcis  infedionibus  vt  cumque  dudil 
applicatas  fcu  parallelas  fccantibus. 

Defimilitudine  fiyu  arum  fpr.tf.  I io.  f«- 
mlparamctrurn  adde}  4. vt  femidjameter  C A 
ad  fentip*r«mccrum. 

D;  debriptione  vniuerfal»  fedionum- 
De  circumfcriptioQC  figurarum  conica* 


16  De  parabolis  fpecialitcr  deferibendis  (pr. 
fi*.  I.  36.  intra  lege  luita. 

J 7 Dc  Hypcr#blarum  particulari  deferiptione 

1 ^4  1 V proportionali*  iddc,Sl  fiat  Vt  R ad 

illam  mediam,  lic  A D ad,fir  lin.g.portio  lege 
proportio. 

18  De  defcrlpcione  particulari  eltipfiam  (pr. 
68  fit  conuertendo  lege  permutando. 

19  Sed  tones  omnes  deicriberc  ope  parallclo- 

gcamtni. 
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TRACTATVS  I 

PRiELIMINARIS. 

De  efientia  Quantitatis  continua . 

N T E QV  A M agamus  cum  Euclide  de  proportionibus  Ma- 
thematicis quantitatis,  neceflarium  videtur,  e/Tcntiam  quan- 
titatis ipfius , proprietatcfqueMetaphyficascognouiflc.  De- 
finitiones enim  primas  vix  independenter  ab  edentia  quan- 
titatis poteft  haurire  cognitio  : Qtyrum  notitia  obfcuritis 
^ percepta, cattera omnia , qua:  ab  ipfis  dependent  in  apertum 
prodire  nequaquam  pofTunt . Verum  quidem  eftr quod  nec 
ipfa  quantitatis  effentia  probe  dignofeitur ; nifi  dependenter  a mukis  propofltio- 
nibus,  qua:  deinde funt oftendendre : Vnde  nos  tanquam  Philofophos  geren- 
tes, quibus  anticipare  noti  infuctum,  & prxfuponerc  non  indccens,earum  probat 
tionibus , aut  ptincipijs  ad  oportuna  loca  (irruatis  , qux  ad  quantitatis  notionem 
faciunt  Theoremata  hic  yfurpabimus  , tanquam  nota,  Seoftenfa,  vtfolum, 
quantum  neceflltasrepofcit,  percipi  pofllt  ipfius  quinti  conftitutio. 


EXPENSIO  I. 

In  quo  confijlat  conceptus  quantitatis  i*  ge- 
nere ,&•  in  quot  freaes  fi  cernitur . 

Hkac  queftionem  dlrfufiis  agitaul  in  no- 
ftris  placitis  philofophicls  d»f.  I5.pag.n9. 
ex  qua  djfptitatione  liceat  aliqua  , qux  magis  ad 
Mathematicam  faciunt , hic  delibare  ; vt  dein- 
de eaidentius  ipfa  quantitatis  effentia  fefc  io 
apertum  prodat. 

priassvmptvm. 

COmmunls  hominum  conceptus  in  ld‘con* 
fpirat  j vt  quantitatis  nomine  notet » tutu 
continuam  quandam  rerum  fuccefEoncm  » aut 
muiritudinem  , tumvnius  rei  extenfam  molem . 
Et  quamiiis  Virtutum  • potentiarum  , accidcn- 
tinmque  intenfionem , & vim  operatiuam  quaa- 
titatis  meniuris  fubigaot  : an  tamen  vere  fub 
quantitatis  definitione  veniant  , incertum  > & 
apud  PHilofophos  controuerfum.  Motus  quoque 
fir  temporis  incerta,*  anceps  quantitadua  deno^ 
minatio  , & licet  menfurentur  , non  propterea 
certum  eft,  quantitatis  fub  genere  contineri. 
Qiucnoferem , vt  omnino  pateat , quarnara  inter 
quantitates  enumeranda  fine,  prius  Quantitatis, 
qux  apud  nullos  eft  cdntroaeru  » vt  elt  iucceU 
uua  , continua , 8?  difeteta , conceptus > Sc  defi- 
nitio eft  Inquirenda . 


CONCLVS.  L PROPOS.  I.' 

Effentia  quantitatis  in  genere  eo  confijlit 
vt  fn  capacitas  quadam  entitans  ad 
partes  habendas , Vei  adlu , vel 
potentia.,  vel  faltem  per  in- 
tellctSfcus  defignationem, 

I II  Rnbatur . Quia  hic  definitio  omnibns 
l quantis  etiam  fpiritualihusaptatur.  Nam, 
Be  quantitas  molis  »8r  incenfionis,  Se  fuccemo- 
nis.dr numeri.  Se  temporis,  Se  loci  , Se  exten- 
fioais , & omne  aliud  genus  quantitatis  fine  par- 
tibus concipi  nequit , fiue  illi  actu  fint,  fiuc  po- 
tentia, fiuc  defignatione  concipiantur.  Sicut 
numero  adfunt  partes  u«ftu  , in  quantitate  molis 
fieri  queunt  , in  Calof,  fi  effet  iitcorruptibtle  , 
falcem  concipi . ... 

1 Ptobatur.  Quia  hic  capacitas  ad  obtinen- 
das partes  .omnium  aliarum  proprietatum; qui 
de  quacumque  quantitate  dicantur  . fons  eft  , « 
origo  . Prima  eft  apud  Vafq.  T.  }■  m }■  par.dif. 
00  c 1 T- ; Quod  det  aliquam  dlftmAioncm 
materti : Nam  fi  partes  fine  reales.dat  d'fi'na.0- 
nem  tealem  , f.  fadlbiles  , velconccpt.bilesdat 
diftinaionero,  aut  virtualem , aut  per  intclle- 

aum.  Secunda,  quod  meofuiet  , autmenfute- 
tur  : Nam  fi  capacitate  ad  partes  confequendas 
potitur  ; ergo  erit  inter  partes,  qui  eacedat , 
. qu*  eliquet  , aut  ab  ali,  qurnt.ta.e  defidat  . 
Tertia  eft  numetari ; nam  partes,  veladu  M,. 
▼el defla  gnati plurcs funt  : Quamobrem  nume- 
rationi obnoxii  erunt.  Quarta  eft 
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Etenim,  vbl  furtt  partes  datur  maius,  minufque» 
te  vbl  datur  maius , aut  minus , datur  maior  quo- 
que , ve!  minor  continentia  , vel  totius  > ve!  ali- 
quarum partium  eius , & ideo  maior  , aut  minor 
proportio  , qux  in  hac  continentia  confidit: 
Quinta  ed  vis  quxdam  occupatius  loci . Quo- 
niam, quod  partes  habet  extenfas,  fecundum  eam 
extenfionem  loco  correfpondere  poted  . Sexta. 
Quod  obtineat  partes  in  femetipfa  ordinatas  , & 
fe  inuicem  excludentes  ,•  Nam  vbi  diuifio  ed,vel 
conceptibilis,  vel  adualis,  vel  poflibills  ; ibi  ne- 
cefle  ed,  vnam  partem  excludere  aliam ; alioquin 
fi  harc  aliam  fiiS  ipfiS  entitatc  inuolueret  , non 
pofTet  , nec  quidem  intellc&us  concipere  cum 
fundamento  partes;  quia  rei  conceptus  forma- 
lis earum  excluderet  multiplicitatem . 

Dicet  forte  aliquis  ex  Mctaphyficis . Ratio, 
perquam  eflentia  alicuius  rei  fecernitur , debet 
e(Tc  omnibus  alijs  prodicatis  cflentialibus  prior  \ 
fed  extenfio  ed  prior  capacitate  partium  ; ergo 
extenfio  erit  ratio  conditiiciua  quantitatis  . , 

Sed  rcfpond.  Id  optime  fe  habere,  cum  plures 
proprietates  adfunt  eadem  vniuerfalitatepollen- 
tes , qua:  rem  aliquam  condituant.  Tunc  enim 
Inter  multas  rationes  eodem  modo  didindiuas  , 
cum  eadem , & «qui  fpetle  fe  diffundant , illa 
debet  feligi,  quar  radix  aliarum  fit,  & alijs  prior, 
te  prateminens  habeatur  . At  in  contrarium  res 
ed  . Si  quidem  extenfio  licet  in  quantitate^moils 
fit  ratio  prior  , & per  quam  illa  partibus  frua- 
tur , vt  aduerfarijs  morem  geramus  , non  tamen 
adeo  lat£  patet ; chm  nec  quantitas  difereta , nec 
virtutis,  nec  temporis extenfione patefeat.  Ve- 
rum , nec  equidem  concedo . Extenfionem  In 
quantitate  cotmua  ede  partium  habitudine  prio- 
rem, cum  imo  entitas  partium  exiftes  fit  illa, qua: 
extenfionem  caufat  ; cum  vna  extra  aliam  eft  ; 
Quoniam  fi  penetrentur  extenfio  non  manet,  te 
taincn  edentia  quantitatis  adhuc  ed  , te  corpora 
diuina  virtute  penetrata  quantitatis  edentia  non 
expoliantur. 

a Dices  . Diuidere  aliam  quantitatem , eden- 
tia quantitatis  no  ed;  ergo  neque  diuidi.Vcrum, 
nec  diuidere  , nec  diuidi  ede  quantitatis  condi- 
tuit : Neque  enim  in  hac  fententia  fumus.  Sed 
id  aderimus  ; ex  eo  quantitatem  conditui : qubd 
fit  entitas  tal  is,  cuius  vna  par*  no  fit  omnis  pars, 
& toti  adxquctur . Si  detur  itaque  aliquo  dens, 
cuius  harc  entitas  defignata  non  fit  alia  fimpiici- 
ter  , 8r  fine  reduplicatione  intelle&iua;  hoc  erit 
ens  quantum  , & hoc  ed  confcqui  capacitatem 
partium  falcem  deffignabllcm . 

CONCLVS.  II.  PROPOS.  II. 
Species  quantitatis  fex  junt . Quantitas 
Molis,  Numeri,  Temporis,  Mo- 
tus, Virtutis,  Ponderis . 

PRob.  Nam  quantum , aut  ed  fubftinrfale,auC 
accidentale . Si  fubdantiale  ed,aut  confide- 
ratur,vr  extenfum  loco, vel  vt  habens  plures  par- 
tes in  eodem  loco.  Si  confideratur,  vt  loco  fub- 
dantia  extenfa  , iam  quantitas  molis  ed  , qux 
trinam  dimenfionem  confequicur  altitudinis, lon- 
gitudinis, latitudinis  • Sivero  eius  partes  vna 
intra  aliam  latent  , & eundem  locum  occu- 
pent ; tunc  cd  qu  intitas  ponderis  . At  fi  quan-  - 
tuir.  e t accidentale ; tunc, aut  confideratur  acci- 
dens in  fubiccto  extenfum,  & tunc  cun»  fc  acco* 
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modet  fubiefio  eandem  condltuit  cum  eo  tholis  . 
quantitatem  : licet  proprii  extenfionis  vocetur. 
Si  vero  in  eadem  parte  fubie&i  fe  colligat ; tunc 
ed  quantitas  virtutis  , (eu  intenfionis.  Quod  fi 
fubftantia  , feu  accidens  intclligantur  moueri  * 
tunc  quantitas  motus  enafeitur  ,&  fi  perfeueret 
in  motu  , quantitas  durationis  , feu  temporis 
emergit . Tandem  fi  fubdantia , xut  accidens 
motus , & duratio  intelligantur  diuifa,  & in  plu- 
res partes  feiun&a  , difereta  quantitas  cd , & vo- 
ca Air , quantitas  numeri . 

COROLL  A R I V M. 

Hinc  euenlti  qubd,  cum  quantitas  molis  , 
8e  numeri  fint , tum  fubdanti*  , tum  acci- 
dentium, In  fuhdantia  extenforum  , quod  etiam 
ab  illa  dependeat  quantitas  , & ponderis , & mo- 
tus , 8e  temporis  ,fc  virtutis  . Et  hinc  quod  de 
illis  primo  difeurrendum  fit , vtpot£  , qu6d  vni- 
uerfale  prarbeat  fundamentum  ad  alias  quantita- 
tes pcnitiils  confiderandas. 

Condat  autem  hoc  de  quantitate  ponderis; 
nam  a magnitudine  rei  pondus  dependet;  cum 
pro  fui  quantitate  leue  pondus  in  fpecie  polfit 
xquare  maius  , ratione  fupcradditx  molis . Et 
ita  quantitas  motus  , te  temporis  a multitudine  , 
magnitudineque  partium  pertranfeuntium  depe- 
det : Sic  quantitas  virtutis  a mole , feu  magnitu- 
dine agentis , feu  a numero  mouentium , feu  i 
magnitudine  figuraque  rerum  motarum  exerit  • 
Quapropter  in  hoc  libro  agendum  de  Quantitate 
Dtfcrcta  , & Continua ; vtpotc  in  quo  res  mathe- 
matica; vtjiuerfalitcr  tradantur ; ideoque  de  il- 
lis tanquam  vnluerfaliffimis  quantis  agendum, 
quorum  cognitio  omnem  aliarum  quantitatum 
cognitionem  fubalternat  , te  ab  illi  etaldentia 
principia  mercantur.  Subeft  te  infuper  alia  ratio. 
Nempe  omnia  alia  genera  Quantitatum  fub  ra- 
tione quantitatis  diferee*  , lea  continux  confi- 
derari , vt  patebit  ( fi  Deo  dante  ) ad  illarum  at- 
tingendos tra&atus  deueniamus. 

EXPENSIO  II. 

An  aliquod  argumentum  mathematicum 
audenter  ofteniat  quantitatem  , ex 
fundit  non  conflare. 

QVarauis  hxc  quxdio  requireret  legentem 
^mathematici  imbutum : Cum  tamen  fit 
quoque  philofopbica,&  Philofophi, licet  Mathefi 
non  exornati  illam  percurrant , te  ventilent  pra> 
fupponendo  ea , quz  a Mathematica  dependent » 
vel  lumine  natur*  cognita , vel  ab  ea  demonftra- 
ta:  hinc  eft , qu£d  hic  eam  collocandam  duxeri- 
mus , tanquam  ad  extera , que  deinde  confide- 
rantor  perncccflariam . 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  III. 
fsluSum  mathematicum  argumentum,  ex 
punftis  indiuifihtlihus  quantitatem 
molis  conflare , oflendit . 

Hj£c  conclufio  eft  negatiu£  oftendenda; 

nempe  argumentorum  eam  impugnantium 
euidenti  folutione  .■  Primo  itaque  aliqui  cre- 
dunt , ex  puadis  conftarc  quantitatem  ex  illa 
propof. 


» _ DE  QVANTITa 

pfOpof.EucM.J.p.r  in  qua  probae  circuligiliu 
cfrculu  rioii  tangere  ia  pluribus  pundis  » quam 
»no,  & hoc  adducit  Bigata  ia  6.  Iib,/cc.j.d.4.de 
quantitate,  unquam  vnicum , Se  incuitabilc  ar- 
gumentum ad  punda  indiuifibilia  in  quar\titate 
pflendcda>&:  citat  fallaciter  Euc.Iib.  t .propof.ltf. 

Sed  Relpond.  r.. Euclidem  probare  circulum 
non  tangere  planum , vel  ( quod  fpecialiter  ipfe  * 
probae ) circulum  intrinfecus  in  pluribuspun- 
ais,  quam  vno  fenfibiliter  diditis  { non  autem 
immediatis . ti.  Oftcndcre.non  tangere  in  pluri- 
bus pundis,  quam  vno  ,icd  diuiiibili  j fiquidem 
non  oftendit  Illud  pundum  contadus , aut  efle 
diuifibile  , aut  indiuilibile . 

Verum  dices.  Licet  id  ipfe  non oftendae eje 
eius  umen  Jcmonftrationc  colligitur:  Nam.fi* 
tangant  (c  in  duobus  puiidw ; tangant  fe  in  o 8e 
p ; iu  h*c  duo  punda  fint  in  vtriufque  peri- 
pheria  /tum  maioris , tum  minoris  circuli.  Cer- 
tum eft  quod  in  omni  triangulo  duo  latera  Gtnul 
fuflt  tertio  maiora  ex  propoi.io.  lib.r.  Elcmene. 
AtH^  » pundum  fn  circumferentia  vtriufque  cir- 
cali  eft,  trianguli  m b c duo  latera  • c , Se  c U 
eflent  terti#  xqualia  /quod  eft  abfurdura,&  con- 
tra elutam  propoi.io.  Id  autem  pacet ; nam  b u, 
vtpotc  .radius  maioris  circuli  xquatur  linex 
w d 5 cui  etiam  sequantur  duo  crura  u c,&r  c b z 
Quoniam  m c eft  cius  pars  , reliqua:  vero  parti 
c p crus  b c eft  xquale  , vtpotc  radius  minoris  i 
centroc  ad  ciui^pcriphcriam  pertingens . 

**  Hatc  eft  dcmopftratft  cui  dens  illa  quidem  , fi . 
agamus  dc  duobus  pundi»  diftantibus  : rton  ta- 
meti  immediatis,.  NAu  primo , vel  agimus  de  li- 
neis , qur  fine  indiuifibllcs  , vel  qux  fine  diu ifi- 
bites  . $i  fint  indiuifibiles . Certum  eft , quod 
maior  eft  btijpdo  b D,quamoc '.z  Si  ergo  u p- 
fint  duo  punda  immediate  fe  tangentia  , multo 
magis  fe  tangent  duo  punda  c , Se  o;  vel  ergo 
etiam  ipfa  erunt  duo  punda  immediata , 8:  fic 
tnaius-  fpatium  non  erit  p d , quatn  o c ; vel 
erurit  minus  immedjata  , Se  fc  penetrabunt  pun- 
d j OiKfc:  quapropter  b m c non  erit  triangu- 
lum; quia  nulla  diftaatla  inccriciecur  inter  c,  & o 
puncti  inuiccm  penetrata.  Si  vero  linea:  fint. 
diuifibilcs  ; lam  latitudo  villus  occupabit  aliam, 
in  o,  Se  c , licet  in'n,  Se  adjjferanc  fpatio  : Vndc 
rurstU  BMC  non  erit  triangulum  . 

* Certum 'eft.  . 

Lineolam  o c effe 
maiorem  illa  pot- 
tiooe  , qua  excre- 
fcunt  latera  b c > 

Se  * c fupra  ter- 
tium crus  v m.  Quo- 
niam, vc  potes  vi- 
dere in  triangulo 
QJLX  linea  s v , Se 
v T,qua  cxcrefcunc 
latera  x , Se  R x 
fuper  bafim  q^R;vt 
vua  eft  'minor  pei. 
pendicular i v x quia  funt  duo  finus  verfi , quf' 
numquam  in  triangulis  obtufangulls,quorum  re- 
liqui anguli  fint  minores  G.  4*.  finus  redi  me- 
dietate aequare  pofliinc.Qula,  vtTh.  2.  cxp.  2. de 
fin.  Quadratu  finus  redi  eft  quadruplu/edaguli 
txfemiradioi&*  fiuu  verfo:  Sed  In  j.fig.  femira- 
dius  fuperat  dimidiii  finus  redi  G.4?.fe  B.Qubd 
eius  quadratu  fit  quadrato  fui  dimidij  quadrupla 
ap.6  i.i.fcimradij  vero  dupluj  cum  ucpr.ll.1.2. 


te£C>mtinva: 

fit  fubdupiu quadrato  r adi;  R f,  cui  femlradij  eft  'f  * 
fu^quadruplu  ex  6. 1.».  Ergo  finus  vcrftis  e r mi-  * /'] 
nor  erit  dimidio  finus  redi  Ei.  Alioquin  cum  fc*  •'*  * 
miradio  maiori  faceret  quadratunrtnaias,  quin*  f*' 
fubqua^ruplum  quadrato  finus  redi,  cui  qua*  .-f  4* 
dracum  fui  dimidij  fubquadrupium  eft  ; Cum  er-  .* 
go  finus  verfi  angulorum  piinorum*quam  Gr.45. 
vt  funt  anguli  r nocquene  fetniradium  erunt  . . ' 
minores  j qu^  v x.  *Quod  licet  ex  defcdu  prmei-  , 
pioriyn  modo  fit obfcurum  , Se  incompertum;*' 
prxfqponendum  tam  e A eft,  vt  cortiflimum.  Se 
euidens  apud  eo« , qui  Matbcfi  inftrudi  funt . 

Quamobrem  o c in  Fig.  I.  ftiaior  er)t  c*f  poc-  * 
tione.qua  excrefcuae  latera  bc,  Sec  m fuper  'j . 
bafim;  cum  anguli  ad  m,& b fint  acuti  Ifimi ; eo  * * 
quod  angulus  apud  c femicirculo  ( excepto  vni-  - v 
co  pundo  inter  ^ o ) meiifurctur . Ponamus  * 
itaque  illam  perpeadicularctp  c o lineam  efie  V. 
rnius  pundi  : Ergo  latera,  ncc.  quidem  vnico  S 
pundo  fuper  bafim  Cxcrefcent : Quare  bafi  eo  in 
cafu , nec  puofbo  quidem  iddiuifibili  erunt  ms-  P" . 

'lora.  Sed  minor  eft  cfc,  quam  d fc:  Ergo  non  'f 
excrefcentibus  lateribus, nec  qttidfcm  vnico  pun- 
do  indiuifibili  fuper  bafim,  & ideo  aqualibus  |*r# 
ipfi  bafi  i erunt  tamen  lateri  apud  verticem  c * 
diftanrij  , a bafi  inc  , Ss  diftabuat  falcem  pun-  «j  ' \ 
do,  Se  tanto  magis  diftabunc  m b,&td;  quare  ‘ 

U,8fu  erunt  duo  punda  i & b m c triangulum, 

Se  latera  b'c,  &cm  bafi  iim  maiora  non  erant.  , • 

* y Sint  duo  circuli  e d , Se  d l , eorumque  • 
centra  non  magis  , quim  pundo  jiiftent  ia  c ,Se  /•  * » 

M j iliique  fint  perfedi,  vt  ab  adufcffari/scon-  ♦ \ 

• ceduntur.  Ambitus  itaque  eorum  in  e , Se  l non  v . ^ 

diftabunc  magis  , quam  duobus  pandis : In#c  h L 

vnico  pundo  ; Ergo  in  reliquo  fpatio  vfque  ad  i>  -•  .• 
minus,  quam  pundo  dift arent ; fic  quj  pundum  . 

in  multas  ,maltafque  partes  diuideretur  . . .#•- — 1 

4 Aut  contadus  eft  phyficus  , Se  rcalis;  ane  *,• 
non.  Si  phyficus  : cerrum  eft,  quod  quilibet 
circulum  in  dyo  poteft  focari  per  imagirfationem 
faltem;  ita  vt  nihil  integritati  femicirculi  defi- 
ciat . DtuiJatur  itaque,  & diuifio  in  pundum.  • • 
contadus  cadat  , vel  tmndqm  Mlu i abfumqf,  & ^ • 

tunc  aliquid , femicirculi  partitu s , vcl,vtrilque,  , 

vel  alteri  dcficift  : vel  non  ySe  Ite  in  duo  fecablt 
illud  punctum  . 

Rcfpondere  vp^b  ( ^ refpondet  quidam  ) cir- 
culum induas  xquales  partes  ^eqtuquam  pofie 
fecari  , aut  quod  non  poflit  diuidi  mente  : nifi  • 
aliquod  cx  co  dcpertiitum  imaginemur  , eft 
contra  mathematicos , pugnare,  qui  ideuidenter 
probant , Se  cuiflcns  probatio  fortius  cuincit  <fe  { } 1 I 
diuilione, mente  concept»  , quamde  diuifionc 
applicau  mater  ix.  •* 

Obijcs  a.  A PeUetario  ipud  Clauium  . Om- 
rtis  quantitas  fi  augeatur  jn  infiunu  poteft  qua-C? 
cumque  dJtam  fuperarc  *,  fed  angulus  contadus 
circuli  cura  plano  , licet  audus  in  infinitum, 
nunquam  poteft  angulum  redllincum  t t M » 
etfi  minfn\um  fupertre  {■  Erjy»  angulus  acutus  :• 
contadus  K l c quantitas  non  eft  , & fic  mulco 
minus  i^fccqntadui  quantitas  erit . ' 

Huic  argum.  Futi  refpondet  Clauius  . Nop  ^ . 

Illi  refpondemus,  quatertus  nititur  probare  pun-  i . 
du  contadus  tUdiuifibile  cflfe.Rep. itaque. Quod» 
vel  angulus  contadus  fumitur  , vt  inclinatio 
duarum  linearum,  prout  Eud.  dcfin/8.  Ilb.l.  vel 

• pro  fpatio  inrer  lineas  Inclinatas  cotento.  Sipri-'  • 

mo  modo  jccipiatur^rcrum  eft  , quod  angulus 
conudus  non  eft  qnantita»;  fcd  ncc  angulus  rc- 


A a 


Ctus, 


4 TRAlCTATVS  !. 

Aut.  Verum  potias  quidam  modus  quantitatis ; diupi  in  duoeflet  fccandum 
vnde  in  genere  quantitatis  non  eft  facienda  eom- 

n i im  i p .1  i f'  p 1 1 n i . ’ ■«  i p ( ■ i m ^ t n m 1 1 np T>  r /*_ 


. •.#  paratio  , fed  inclinationis.  Cum  autem  line*  rc- 
^ac  a curua  differant  genere , hinc  eft  i quod  in- 
‘x  cllnatio  curu*  ad  reAam  inclinatione  re^p  fcm- 
* per  euadat  maior»  & curua  magis  inclinet  ad  pla- 
num , quam  rcAa  . Licet  deinde  FaAa  compara- 
tione inter  lineas  inclinatas  eiufdem  generis, pu- 
ta peripheriarum  poTfit  dari 'minor,  minorque 
*^n  iofimtum , prout  fe  circuli  augebunt . Si  ve- 
ro Angulus  atclpiatur  prdut  dicit  fpatiunyrom- 
prehenfum  Inter  lineas  , tunc  quident  quantitas 
’ eft;  fed  cuius  ingtiota  menfura  fit.  Nam  angu- 
. lus  quidem  reAus  arcu  circulari  mtnfaratur  m- 
te>  crura  comprehenfi  : fed  ,qu*  nam  fit  menta- 
* ra  anguli  curuillnei  , in  compertum  eft  ; quare 
.Omni  acuto  redii  ineo  minor  qft  idem  eft  in  firin- 


Quod  datis  duobus  punAis  concentricis  tot 
reperirentur  punAa  in  maiori , quot  in  minori ; 
cum  duAta  a centro  lineis  ad  omnia  punAa  cir- 
confiycnti*  circuli  maioris, ilia  ncccffarib  tran- 
• firent  per  tot  alia  punAa  circuli  minoris : Qulrt 
in  vtroquepar  numerus  punAot  um  lateret. 

j Quod  Diagonalis  in  quadrato  effettotpun- 
Aorum  quot  latus;  cum  duAis  a pun Ais  omni- 
bus laterum  parallelis  , per  omnia  diagonalis 
punAa  ttahfitent . . 

QjJbus  argumentis  geminam  opponunt  ad- 
uerfanj  refponfionem . Pruna  eft  negando  li- 
neam illam  in  duo  fecari , vel  duci  lineaspcrom- 
nia  punAa,  vd laterum  , vel  circulorum  . Sed 
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cipio  fui  , ex  dcmonftratione  Euclidis.  Sed  cum 
*'  non  fcrtiet  feiqper  eandem  inclinationem , Arcu 
, % . accedens  ad  quidrantem  verfus  c maior  fiat , 

' an  abfolut£  dicendus  fit  minor  :?es  in  dubio  eft, 
r*  quo  fenfu  minor  dicendus  fit , magis  anceps  .* 

* Et  bzc  quidem  de  angblo.  Verum  vltima 
confcqucrjtia  nullo  paAp  colligitur;nempe  quod 


incompertum  eft  ; quare  *hqp  gratis  negatur  , cum  inter  conccfliones  de 
_t J- — o •_  -V-i-  punAo  ad  punAum  lintam  poffe  duci  ,*vc  omni- 


. ^contaAus  ipfe  ^lon.fic  quantitas  quia  angulus 
y * i contingenti*  omni  acuto  reAiiineo  maior  fit; 

I IrtlA  A .1« 


Imo  c contra  potius  videtur  deduci  ; Qui^  *um 
• ' f * curua  omni  rcAa  inclinante  altcrt  reA*  magis 


Inclinet»,  magis  etiam  fe  illi  adaptat  : Vnde 
contaAus  ipfe  line*  reA*  cum  curua  maiorcrit, 
• \*  *■  lum  maior  fit  ipclinatio,  quJm  reA*  cum  rcAa. 
♦ Datis  enim*  duabus  lineis  materialibus,  &rali- 
4 . * *qqali  latitudine  pollentibus,  contaAus  carum 

ma|or  eft%fi  inclinatio  maior  fit  i Se  ideo  etiam 
. . curua  , Se  rcAa  fenfibilisfe  inuicem  tangent  ma- 
. J gis,  quamquxjibct  reAa  tangat  rcAam  omni- 
•%.  «noda  inclinatione  data  ; fed punAa  licet  indi ul- 
fibilia  in  contingendo  , partes  habent  etiam lux- 
ta  aduerfarios  ( fiquidem  tangitur  vnicum  pun- 
•r  fium  a (buribus  punAis)  Quare  punAum  con- 
taAus potcrlteffe  fecundum ^lures  partes, 5r  pau- 
ciores , & contaAus  poterit  effe  maior , aut  mi- 
nor^Quamobrem,  cum  non  fit  indiuifibllls  nul- 
lus, lice^pun^Srumlndiuifibilium,  contaAus, 
ex  eo  non  poterit  deduci  quanti  Ati*,  ipfius  indi- 
uifibilitas.  Quandoqu Idcnu dato  etiam  ; quod 
puYiAum  plani  a circukyangyetur  ,*  nihilomi- 
nus fecundum jdura  punAa  peripheri*  illud 
punAum  plani^>offet  contingere . 


* - 


EXPENSIO  III, 


An  uliquod qfgumcntum  nmlhtntiticuojlc- 
dut  rjMumiutirrtix  punflU  iton  constare. 


> . -*  1 Adimus  punAa  inJiuifibilia  in  quantitate 
V nulii  iftcaci  ratione  mathematici  confta- 
w>  * re  I Modo  videndum  eft  ; an  fitaJiqu^-rauonu- 
•*  S thematica.qu*  jila explodat.* 


no  conccdibile  cxpofc.it  Euclides,  Sr  fiftc  , quo  m 
Mathematica  nonconftaret.  Et.-quoad’ feAiO- 
nem  line*  bifariam,  dcmonftratio  Eud.  propof. 
io.  conuincitfaltem  de  fcAioncmentaii,  8e  Mc- 
thaphyfica  , vt.  euideris  eft  , necfvalct  cuiufllam 
refp.  omnino  futilis , quod  lineam  demonflraae- 
rit  Huclides  omnino  in  Juopambilein  , ex  fup- 
pofitione  Ariftotelic*  fententiar . Quafi  quod 
demonft rationes  mathematica:  foiam  probabili- 
tatem confequcrentur  , fc  pr*cipuc  illa  ex  fup- 
pofitione  probabili  procederet,  qu*  toti  Mathtf- 
matic*  euidentia  fundamenta  przbet . 

Secunda  eft  Galilpi  dialog  p.  ai.jqui  exiftl- 
mat  punAa  indiuifibiliiHn  quantitate  efle  infini- 
ta ; 8e  ideo  non  poffe  punAum  in  duo  fecari , vel 
dc  punAo  ad  punAum  , alia  punAa  certa  , 6e 

determinata,  linea  duci : Cum’ nec  duo , ncc  de. 
cem  , nec  aliquis  nftmerus  dcterminatus.punAo-  m 
*rum  in  quantitate  reperiatur ; fedjndcrminatus. 
At  huic  fuaerit  rcfponfio;  cum  oftendemus  non 
pofic  Infinita  punAa,  fcu  indeterminata  in  quan- 
titate reperiri . 

* z Sic  probo  fpctialius  pofitam  fenteutiam  . 
Sit  Cylindrus',  a b c d cxcauacus  concauitate 
fphcnca  a b v Sitque  in  illodcfcrlptus  conus 
ocd.  Dico;  quod  fi  punAum  illud  extremum 
. o indiuifiblle  eft , Quod  etiam  tota  circumferen- 
tia a b indiuifibiiis  eft  • 

Et  fi  ilia  circumferentia  diuifibilia  eft  ; quod 
etiam  punAum  o extremum,  quodcuque  illud  fit, 
diuifibile  eft . Id  vero  eonitabicV  quia  circum-  * 
ferentia  a upunAata  , & punAum  o probabun- 
tur zqualiaex  Luca  Vallcriojib.  a.  propof."  i *. 
dc  cent.  grauit.  Quadratum  q i ob  anguium  re- 
• Aum  e er  47. cltmcn.  Et  nobis p.li.  lib.  a.  eft 
*quale  'duobus  quadratis  ex  linea  o e ,&cx  linea 
1 1 Line*  vero  01  , eft  zqualis  linea  ei>,  Ft 
ce  linea  E n : Quare  <]uadrxtum  , ex  linea  PE 
eft  xqualc  duobus quadratis^cx  1 e,  8c  e u lineis» 

Se  quadruuium  eius  quadruplo  . Quadratum 
vero  ex  i-  q.  eft  qua- 
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.J.  CONCLVS.  Y.  OROPOS.  IV. 

. 3 jlrgHnenta  plunm^nuitkcmauij.  a fl indunt 


druplum  quadrato  ex 
v e , Se  1 v quadru- 
plum quadrati  1 e:  Et 
H l quadruplum  qua- 
drati u e,  8e  ita  etiam 


yri> 


puntU  indiittfihiha  m ftintstutc  non  . 

repertri/  *ti 

ARgumentum  eft  vfitarunf  , quod  non 
poffec  fecari  lineationem  punftorum  in* 
duas  partes  xquales»  quulcii icet  punAum  me- 


erunc  circuli  quadra- 
tis infcriptl . Quare  circalus , cuius  diameter 
p Q.  eft  zqualis  duobus  circulis  l v,  & Hti  Ab- 
I.UO  itatjue  a circulo  pq,»  circulo  iv  , refi- 
duus  annuius , cuius  latitudo  p i.  Se  v erit 
«uualis  circulo  h l . Et  fi  lineam  p q.  eleues 
vlquq  ad  vltiraum  punAum  o,  fcrnpcr  valebit 


;>■ 


Utm 


idem  argumentum.  Quare  pundum  o erit  pqua- 
lecircuIoAe  : Sed  circulus  AB  diuifibilis  eft; 
Ergo  etiam  pundum  o , quodcumqne  minimum 
accipiatur  . Hxc  autem  dcmonftracio  deferuiat 
pro  »js  ; qui  iam  Mathematica  fuat  inftrudi , fit 
rue  Se  fcquentes . 

3 Sic  oftenditur  e*  propof.  s.  Expenf.  4. 
n Agente*  de  Afymptoto  demonft  rabi  mus. 

Quod  hyperbole  fcniper  ad  afymptoto  acce- 
de , «rnumquam  Illo*  tangit , vel  fecat , «t' Ii  po- 
natur quarlibet  minima  quantitas  jocer  ipfos , Se 
hyperbolem , dilUmia  tandem  etiam  illa  mini- 
mi quaatitate  data  minor  euadpc  , $inc  Afypto. 
ti  ba  Se  ac  , fcdio  hyperbola  qen,  Often- 
fum eft  .hanc  femper  , quoufque  pcolungantur 
literaQt, 

& N.  E , A 

ar  (edere 


Punfla  infinita  in  quantitate , an  admitti 
debeant . 

» 

POfTet  hrcquarftio  agitari  de  pundis,  quar 
adu  fine  in  quantitate  diftiodis  fecundum 
fuumefle,  atque  numerabilibus , Pollet  etiam 
incelligi  de  pundis  * que  in  quantitate  adu  non 
dlftinguancur;  fcd  mentaliter, vel  per  diuifionera 
fucccffiuam  feparabilia . Si  hoc  fecundo  modo 
intelligatur , coincidit  cum  opinione  Ariftote- 
lica , quod  partes  lint  in  infiiiitum  multiplicabi- 
les abfque  eo , qndd  earum  vlcima  poflic  attingi. 
Nam  , neque  hoc  pado  pundum  vltimum  , ncc 
quidem intelledu aifequi  pollemus;  cum  infini- 
tum exhauribile  non  fit  , & fi  vlcimum  atligna- 
retur , iam  infinitum  eflet  exauftum.  De  pundis . 
Itaque  adu  diftindls  , Se  adu  numerabilibus 
ferino  eft : de  quibus  fic  aflero . 

CONCLVS.I.  PROPOS/V. 

ulu  diflin-. 


»8r  a c ; /A 

fcd  num-  /T^-  • 

qojmiilos,  o/y  * * 

ungere . 

Detur  ita*  / * • • vH 

que  puq- 

dum  aM-  • 

quod.  Cum  omni  data  quantitate  tandem  fpa- 
tium  interceptum  inter  Afympftatos  ac  Se  hy- 
perbolam  Q.E  N euafurum  fu  minus  ; fcuadet  mi- 
nus datojmn&o  \ cum  tamen  adiierfarij  nolint 
minus  pundo  in  quantitate  poffe  dari. 

* Et  idem  erit  argumenta  ex  inferipthne  Hy- 
perbolarum  drdudu:  Nam  oftendit  Vincen.  Vi- 
uianus  Infignis  Geometra  de  maxim.  8e  minim.  * 
lib.  1.  pag.  45.Hjrperbol»sperdluerlos  vertices 
fimul  delcriptas , verum»  quarum  eadeqi  fit  re- 
gula, iemper  inuicefh  accedere  ; nunquam  tan- 
gere. Quare  idem  quoque  argumentum  ador- 
nari poterit. 

* 4 Prob.  Quoniam  omnia  rcdangul  a,  vt  do- 
cuimus  de  fuperfit  ic  conica  agentes  inter  Afym- 
ptotos » Se  Hyperbolem  fida,  inter  fe  funt  xqua* 
]ia  ; Sic  redangulum  fadum  cx  lineis  l f Sc 
ml,  eft 'aequale  parallelogrammis  intercepti*, 
Se  quibufeumque  alijs  quorum  vnnm  latas  LM 
fic  vni  Aymtoto  parallelu, alterum  t l ad  idem  pu- 
ftum  Hyperbolar  incipiens  fit  alteri  Afymptoto 
parallelum  »&  in  primum  afymptotorum  ac  dc- 
fio»t.  Sic  ergo  pandum  quantlta#  aliqua  pro- 
pofua , ad  quam  hyperbola  femper  accedendo  ad 
aircrm  afy mptotos , iam  peruenerit  . Quare  re- 
danguii  huius  pudi  interpofici  Inter  hyperbo- 
Iim  fdrafytnptotos  latitudo  erit  linea,  vtpote  ab 
eo  pundo  dedHfta,quo  diftat  hlperbola  ab  afym- 
ptoto; quod  eft  ^>furdum,&'  linea  aequabitur  pa- 
rallclogranBmis  omnibus  alijs  Interpofitfs  V.g. 
parallelogrammo  F L M a , quod  item  abfurdum 
eft,  cum  ii nca folura  longitudine fitdmifibifis, 
& parallelogrammum  etiam  latitudine  . 

Contra  vero  hocargumcntu  ,ea  rcfpqnfio  va- 
leret , quod  puncta  funt  infinita  , Se  ideo  , quod 
■ce  in  cono  vltimunrpundum  aflignari  poteft  , 
aec  in  hyperbola  ea  diftantia  , qua*  pundum 
■quare  Ifueac.  Quamobrem  vt  euidcntiam  h.rc 
argumenta  fortiantur  , hcc  quxftjo  cit  rcfol- 


P uncia  infinita  in  quantitate  a 
cla  nequeunt  admitti 

’ *■  * ■.  * 

f I)  Rob.  Quoniam  mumerus  infinitus  darf 
1 nequit , ergo  neque  in  quantitate  punda 

infinita  . Nam  numerus  numeratus,  fubicdum- 
que  numdi  eft  multitudo  ipfa . Quare  fi  multi- 
tudo Infinita  pundorum  daretur,  etiam  infmjj 
tus  numeru^ daretur  . Infinitus  autem  numeros^ 
dari  nequit ; quia  innumerabilis  eflet.  Quare  in- 
finitus numeyus  perexclufionem  eflcntlae  nu«  , 
meri  conftitucretur . 

2 Vel  punda  illa  fimul  addita  conftkuunt  ma- 
ius,vel  non,  fi  non;  ergo  quantitatem  non  excea- 
dunt , vel  maius  conftictftint , 'Se  fic  riim  eorum 
multitudo  fit  infinita , Se  eorum  quodlibet  maius 
quid  addat, magnitudinem  infinitam,co*ftitucqt. 
Sunt  enim  infinita  fimul  addita,  quorum  quod- 
llbct  extenfionis  aliquid  facit  : Ergo'lftudquld 
extenfionis  mukipjicaturininfinitumiErgocx- 
tenfio  erit  Infinita  . » 

a rv--  I _ «n  . -i: ..L! 


datur  ; Ergoilicui  ioctrta , Sr  ia 
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tietermfnita  I f^uarc  eolledio  punfiorum  in- 
i certa  eft,  Se  Indeterminata ; flr  ideo  a&u  non  erit 
diftindb : S iquldcm  omne , quod cft  afiu , deter- 
minatum etiam  eft , & certum;  vnltateque  gau- 
det, & fingularitatc;  qua  poffit  vnitatibus  nu- 
mericls  corrcfpondere . 

4 De  omni , quod  affignatur  quantitatis  , illud 
licet  minimum , quxritifr  an  correfpondeat  cul- 
cumqitc  numero  aflignato , fiue  non  : Ii  corre- 
'■ iponclct,  cum  omnis  quantitas  maior  aliquatenus  * 
■J  jll£  , eandem  prorfus  correfpondeoyam  confc- 
quatur  erit  z qualis  minori . Et  Ii  dicas  corre- 
fpondere quidem  in  multitudine  pun&orum  non 
autem  In  extcnfiond . 

Contra  ell . Nam  omne  pun&um  , cum  noa 
fit  cum  allo  penetratum  , Se  per  aduerfarios  om- 
nia fint  einfdcm  ratlohis  , Se  fubfhotiz  omnia 
zquo  modo  fubftantiam  extendunt . Ergo  cum  , 
Srquantitatis  maga*  punfta  , Se  qifantltatls  par- 
uz  omni  aflignato  numero  correfpondeant  ; 

J zquiliterextcofionem  przftabunt.  • 

j Cum  omni  numero  indeterminato  corrcfpon. 
deant , iam  , Se  ipfa  punfta  eruat  multitudine 
I '•*  Indeterminata:  Sed  multitudo  eorum  extenfip- 
i nem  dat : Ergo  eft  etiam  Indeterminata  exccnlio; 
quod  cft  abfurdum  . • 

• 6 Deus  videt  omnia  illa  punfia;  , Imo  Sefecer- 
*,  nere  , 8e  fepare  poteft  . Separet  itaque,  vel  re» 
'vel  cognitione.  Tunc»auc  Ula  pufta  funt  infinita 
vel  finita . Si  infinita  $ nulli  numero  corrcfpon- 
dent ; cum  numerus  infinitus  dari  nequeat.  Si  fi - 
' ■ mtajergo  non  omni  aflignato  numero  jfedalicut 
^lito  correfpondere  debent . 

.*  e x p e n si  o v. 

> „ . ♦ . . 

In  quantitate  partes  infintu  capacitatis 

Virtual  is , fiu  mentalis  capaces  funt . * 

LIcet  excluferimus  punAalnfinlta  inquan-  . 

* titaic  , & indeterminata , quz  aftu  fint;nqp 
tamen  qu  indam  infinitam  capacitatem  partium 
exclufimus , quam  hac,  Se  fequenti  expenfione 
in  animo  cft  declarare  • 

. 'CONCLVS.,1.  PROPOS.  VI. 

• In  quantitate  partes  in  infinitum  concipi  ' 

poffunt , dummodo  quantitas  concipiatur. 

• 

PRobatur  . Nam  efflentia  quantitatis  In  par- 
tium capacitate  confiftit  : Ergo  fi  quantitas 
- concipiatur , capacitas  partium  concipienda  eft  . 
r ‘Mathcmflcice . Docet  Euclides  lib.  ,io. 
elemen  propof.  i a.  reperire  lineas  longitudine 
•alter*  linei  incommenfurabtfes,  quarum  natu- 
ra talis  ell  ; vcfada  qualibet  in  tis  diiiifione, 

. quamuis  mininu.dr  quarunque*adbibita partipm 

' multiplicatione,  nulla  tamen  pars  poffit  deferui- 
ic  pro  communi  menfura  illarum  ; fcd  femper 
inuicem  pars  vnlus  , parti  ajteriu*  comparata 
• inzqualis  inueniatur.  V.g.  hac  diuidatur  in  10, 
tv,  vel  100, vel  aoo,  partes,  illa  in  7,  aut  35,4iut  1*8, 

' ' aut  quoquo  medo  in  partes  aliquotas  : numquam  • 
* tamen  vna,  alteri  commcnfurabitur  ; femperque 
I \ . partes  d.ffidcbunt , tjuouiquc  erunt  partes.  Hinc 
autem  deducitur , quod  erunt  in  infinitum  diul- 
fibiies  . AJioquin,  fi  tandem  ad  minimas  deucn- 

N • W'  7 • 
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tum  eflet ; Iam , cum  omnia  minima  fint  zqnalia, 
partes  fadezquarentur  , contra.cuidentiam  de- 
monftrationis  . 

* z Docet  Euclides  propof.  49.  lib.  10  elcm. 
p media  , quz  cft  irrationalis  linea , infinitas  ir- 
rationales facere  ; quz  nulli  antecedentium  irra- 
tionalium parti  fint  in  aliqua  foi  parte  xqualrs  , 
ideft  omnibus  irrationales  ; Ergo  eadem  quanti* 
ta^  poterit  habere  partes  infinitas  faltem concep- 
tas intellcftu  ; cum  nequeat  Inuemrfrpars  adeo 
minima  , quz  alteram  cxcqyet . Alioquin  tan- 
dem aliqua  reperiretur  eadem  cum  aliqua  ex  an- 
tecedentibus., vej  tota  , vel  in  aliqua  fui  parte; 

Si  enim  pim&is  conftaret , in  numeris  eapun&a 
numerantibus  proportiones  illarum  exprimi  pofc  ■ 
ferfc;  8e  ita  ficut  omnis  numerus  alicui  numero 
eft  proportlonacus  ; fic  reperiretur  irrationalis 
alicui  irrationali  confenticns , cuius  propoffio 
in  numeris  exprimi 'poflec  . Quare  irrttionalfs 
non  eflet : E^cnlta  cft  irrat^naliura  incommcn- 
lurabilitas ; quz  nullis  numeris  effcri  poffit  . * 

* $ ' Probatur.  Du&is  parallelis  a h , 8e  b c 
perpendicularibus  b a , Ar  c l,  8ec.  Ducantur  ab 
A^pundo  r cdtx  a d , Se  \ e,  Se* \ f,  8e  4 c , <fcc.  in  . 
infinitum.  Dico  quod  c L diuiditur  in  partes  mi- 
nores, &jninores*in  infinitum  : Se  tamen  num- 
quam finiri  poteft  . 

Nam  primo  in  x bifariam;  deinde  per  e in  tres 
partes  : deinde  per  a f in  quatuor,  in  quinque  per  , 
A c , in  fex  per  a o x , ita  vt  o L fit  fexta  pars  to- 
tius c l : te  fcmpcr  ltrtex  inferius,  & inferius 
diuident  in 
partem  mi- 
norem vite- 
rumque  mi- 
norem , Se 
nuquam  ad 
pun&ua  L 

perucnient , quia  a x , Ait  quzlibet  alia  lon- 
gius In  infinitum  du&a,  femper  magis  diftabit  in 

0 ; quam  in  a adinea  ah  ; cum  faciat  angulum 
Aoi.  Alioquin  fi  conucniret  in  o , non  eflet  re- 
£U ; vt  przfuponieur  . Sic  llnez  c r , Se  m n , Se 

1 e .femper  breuiores  erunt  In  infinitum  : Quia 
m d minor  erit  x c,8r  r e minor  ,quam  m d.  Se 
v f,  quam  e 1 , vt  oftendcmuv  dante  Deo  in  tra- 
dato  p frfpec.  Se  quilibet  ex  fe  poteft  concipere. 
Quapropter  illx  linez  poterunt  diminui  in  infi- 
uitum  ; Se  femper  fupererie,  quid.auferatur . 

Probatur  4.  Trac*  de  annulis  folidis  dcmofl- 
ff ramus . Annulos  folido$,*pcr  quorum  foiidi- 
tatem  conoidis  parabolici  fdperficies  tranfit,  cfle 
inter  fc  zqualcs  ;&r  eorum  fuperfides  horizon- 
tales inuiccm  quoque  zqualcs-  Sic  craffitudo 
pb  in  annulum  bxr  (olidum  circa  conbidem 
b a c flexa  , Se  per  cuius  foltdiAtem  per  b , Se  p 
conoidis  fuperfides  tranfit;  ftlc  inquam  annu- 
ius  eft  zqualis  annulo  p 1 gralmici  maioris ; fed  t 
minoris  ambitus  , Se  etiam  annulo  1 d.  St  tandem 
d*f  Cylindro.  Hi  verbannul^ar fuperfides  eo- 
rum or izontalcs  j dum  diliataatur  gyro , rcftrin- 
guntur  foliditqte,fuperficicque  in  infinitum. Vel 
ergo  fiftnpcr  rtperitur  foliditas^flf  foliditaJ  .*  fu- 
pcrficics  , Srfupcfficies ; quz  minor  fit  In  infini- 
tum , Se  in  infinitum»  vel  non  : Si  non  j ergo  de- 
ueniemus  ad  vltfmum  indiuifibile  infupcificie’ 
annulari;  quz  erit  circumferentia , Se  inannu- 
lo  folido  ad  vltimum  indiuifibile  follicatis , 
quod  erit  fuperfides  vltima , in  quam  defijt  fo- 
liditas  , quz  Coliditati  Cylindricg  d f zqualis 


de  quantitate  continva.  7 

mutuis  occurfibus,  & interfectionibus  X pun- 
£a  quadratricis  femper  , femperque  appro- 
ximantia magis  ipfius  bafi  exibcbunc ; fed  num- 
quam  ad  ipfam  baflin  b f pcruenientia . Qua- 
re Quadratrix  per  ea  puncta  continuata , ntim- 
quam  confequetur  fuambafim,  aut  ad  cam  con- 
{ungetur  » vt  oftcndcmus  coroll.  a.cxpcn. 
trac.  de  lineis  flexis  In  fine . Vndc  partes  , qua: 
inter  bafim  , Sedatam  partem  vltima  quadrat ri-7 
cis reptriuntur , vtFx,  erunt  in  infinitum  di- 
uifibiles . Multa  funt  in  idem  confpirantia  ar- 
gumenta philofophica , fed , qux  , vt  extera  cou- 
fulto  relinquimus  , cum  fatis  fuperquehzc  con- 
uincere  videantur. 


erit  j quod  eft  ab  fur- 
dttni  • cum  fuperfc- 
ci£i  ad  corpus , 8e  li- 
Oe*  ad  fuperficiem 
nnJIa  fit  proportio: 
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angulo  ad  alteruiq 
angulnm  .b  more  dia- 
gonalis non  tranfiret ; cum  nulla  eflet  graffitles  s 
ied  parallele  pf  congrueret ; quod  contra  natu- 
ram parabole  cft : cum  nunquam  parallela  diame» 
tro linea  parabolica  efle  poffit . Quod  fi  graffi- 
ties  P b numquam  ad  vltimum  fui  efle  perueniet  • 
Ergo  foliditas  c(l  diuifibilis  in  infinitum . Ea- 
dttwjac  ratione  fi  fuperficies  be  numquam  ad 
vltimum  fui  efle  perucnit . Ergo  diuiditur  in  in- 

M 'Dortt  Archimedes , 8e  nos  de  folldis  , & 
defphxra , *&  fphxrx  fuperficie  . Corpus  feg- 
meutis  conorum  fpharrar  inferiptum  efle  fua  foli- 
4*  minus» quam  quadruplum  fuperficiei  cir- 
culi maximi  fphxra  inferipti.  Et  femper  crefcen- 
tibus  » & multiplicatis  lateribus  quocumque  nu- 
mero quadruplo  » accedere  quidem  femper  magis 
ad  «qualitatem»  tum  foliditate  quadrupli  coni  m- 
feripti » tum  fuperficie  quadrupli  circuli  maxi- 
mi t fed nuquam  adeam  peruenire  crcflente  fem- 
per figura  conica  in  foliditate , 8e  fuperficie  j fed 
femper  minoribus»  minoribufque  Incrementis  in 
infinitum.  Ergo  quantitas  illa»  qua  deficit  figu- 
ra conicis  fegmeatis  conflans  fphxr*  inferipta , 
tum  fuperficie  accedendo  ad  quadruplum  ma- 
ximi circuli  , cum  foliditate  ad  quadruplum  co- 
ni inferipti»  recipiet  infinita  augmenta  in  infini- 
tum abfqueeo , quod  aequet  ipfum  quadruplum : 
«mre  quantitas  Ula  per  quam  fit  acccflus  ad  qua- 
draplu  circuli»  vel  coni  erit  dimftbilis  in  infini- 
tum;  cum  additione  minoris»  6e  minoris  » quanti, 
numquam  ad  quadruplum  deuenire  poffit . 

6 Probatur.  Nam  licti  angulus  conta&us  fit 
minoromni  acuto  angulo.  Jfle  tamen  angulus 
poteft  dluldi  in  finitas  quidem  partes  ;fcd  in  infi- 
nitum. Pofltint  enim  fieri  circuli  centris  a li- 
nea, quam  tangit»  perpetuo  remotioribus  : Sic 

Crk  fieri  circulus  femidiamecro  digiti  vnius, 
digiti , Be  fic  in  infinitum . Sed  illi  circuli 
femper  faciunt  angulum  contactus  in  infinitum 
minorem . Ergo  angulus  ille  in  infinitum  diuidi 


An  partes  quantitatis  pht ficam  diuifionem 
in  infinttum  fubire  pojfint . 

HiCc  quarflio  philofophlc^  foluenda  eft,  cum 
hoc  » non  ab  ipfa  quantitate  dependeat  ; 


fed  a rerum  natura  : Licet  enim  res  donec  con- 
cipiantur quante  femper  vltcrius  diuifibiles  con- 
cipi debeant.  Nihilominus  poteft  effe ; quod  res 
determinatam  quantitatem  adfui  exiflentiam  re- 
pofcant»  fic  ipsa  earum  natura  pofcente:  & ideo 
quod  licet  vltcrius » vt  quantx  diuifibiles  fint,  fi 
tamen  diuidantur » pereant , cum  iamei  quanti- 
tate non  potiantur » qux  ad  ipfarum  conftitutio- 
nem  requiritur . 


Probabile  e(l  in  diuijione  quanti  tandem  ejfc 
nectffarib  qmefandum . 

I T)Robatur.  Qualitatis  per  gradus  augmenta- 
1 bilis  primus  gradus  a Deo  » vel  produci 
potefl ; vel  non . Si  poteft : Ergo  ille  eft  indiui- 
fibilis  : Neque  enim  fub  minori  quantitate  in- 
tentionis » qualitas  illa  producibilis  eft  cx  fup- 
pofito  » alioquin  affignatus  ille  gradus  primus 
non  eflet.  Si  vero  dicas.  Nequaquam  id  pofle 
facere  Deum,  illa  igitur  qualitas  primum  gra- 
dum non  habet » a quo  produci  incipiat,  8e  quo- 
modo habebit  fecundum  » firtertiuin  ? 

a Efficiat  Deus  primam  partefn  rei , quam  po- 
tefl facere  . Sed  non  repugnat»  quod  faciat  Deus 
id  » quod  potefl . Et  ideo  non  repugnabit  confc- 
quenter,quod  primam  partem  rei  producar.  Qua- 
re neque  repugnabit » quod  vltimam  relinquat . 

j Multa  funt » qux  videntur  per  lolam  diuifio- 
nem  proprias  formas  deperdere,  Be  alias  confe- 
qui.  Ergo  etiam  erunt  aliqua, qux  diuila  fc  fnb- 
ducent , 8e  in  nihilum  abibunt . Nam  difficulter 
poteft  oftendi  in  aduftione  ligni,quod  forma  no- 
ua  cinerum  ab  igne  introducatur . Cum  ignis 
formam  cinerum , vaporum,  carbonum » fpuma- 
rum  , fcoriarum » Be  tam  diuerfarum  rerum,  in 
qux  lignum,  & alia fimilia  in  fc  adurendo con- 
ue^tuncur,  non  contineat.  Quod  fi  noua  forma 
non  cft  ab  igne  ; a quo  erit?  nifi  a foia  fegrega- 
tione , quam  przftat  ignis  , tanquam  a caufa  de- 
ftruente  connexionem  fub  qui  in  efle  perferio- 
ri, & fub  forma  altioris  ordinis  detinebantur. 
Qui  deftru&a  fubie&um  ad  aliud,  aj  quod  erat 
in  potentia , facciiit . 5i  ergo  res  per  folam  di- 
A " uilio- 


* Probatur 
vltirao  ex  li- 
nea quadratri- 
ce  ca.  Equi- 
dem; etia  fi  vl- 
rima  pars  qua- 
drantis c v dl- 
itidatur  , Be 
inbdiuidatur 
in  infinitum; 
ficut  , vi- 
ti ma  pars  pro- 


portionalis fe-  +*  & 

roidiametri  o 
';Sra  partibus 

fabdiuifis  circumferenti*  , ad  centrum  re£z,vt 
ti  ducantur.  Sicut  8ei  partibus  eiufdem  ratio- 
nis femidiaraetri , perpendiculares , vt  ox$  In 
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uiftm*  poffunt  mutarI;ergo  etia  In  nlhilu  redigi. 

4 Viuentia  determinatos  limites  paruitatls,®: 
magnitudinis  rerognofcunt  ita  ,vtdata  vniufcu* 
iufcjue  fpecic,  fub  minore  quantitate  produci  ne- 
queant. Ita  ergo  non  improbabiliter  poterit  de 
quacumque  re  inanimata  concludi  , licet  tamen 
repugnantiam  ; cur  fub  minori  quantitate  eflp 
nequeant , cupienter  non  cognofeamus  . 

5 Deus  videt  omnes  partes  faSiblles  in  quan- 
to , fc  qu*  fimul , 8e  quar  fucccfliu^  fieri  queunt. 
Ergo  prf  ter  illas  diuifiones,  quas  videt , Deus 
nullas  alias  agnofeit . Ergo  partes  funt  ad  viti- 
mum  fui  ell*e  redad*  : Alioquin  , fi  adhuc  cflet 
capacitas  partium  , non  cflent  omnes  partes  ac- 
cept*  i quas  videret  Deus . 

6 Deus  quoque  agnofeit  extremo  fignato  A , 
quar  pars  immediata  fuccedat ; Qu*  Cric  indluifi- 
bil  is ; Siquidem , fi  multas  partes  concluderet  f 
iam  non  effer  pars  immediata . 

Qbijcics  fi  in  quanto  partes  in  Infinitum  con- 
cipi poflunc . Ergo  etiam  fieri. 

Rcfpondetur  diuerfam  effe  rationem.  Nam 
concipi  quidem  poffunt; quia  fupponitur  id  quod 
partes  eflcmialiter  recipit:  At  fi  per  ablationem 
fubiedi  tollatur , 8r  quantitas  ; tunc  ficut  quan- 
titas non  eft  , fic  nec  diuifibilitas  amplius  con- 
cipi potefl . Nos  autem  dicimus , quid  fubftan- 
tia  determinatos  limites  paruitatis  obtineat , ita 
quod,  ctlmad  illud  vltimum  deuentum  fuerit, 
pe  rea;  , Be  defficlat . Vnde  neque  per  diuinam 
potentiam  poflit  in  minutiores  partes  difeindi : 
nifi  pereat : Eo  quod  effentialiter  ita  pofcat  efie , 
nec  fub  minori  paruitate  coardari  poflit . 

Dices  nulla  eft  ratio  affignabllis  j cur  dato 
quolibet  minimo  quanto  , minus  etiam  dari  non 
pollit  ; Ergo  quantum  eft  diulfibile  in  infinitum. 

Rrfpondetur  eandem  rationem  effe  de  multis 
aiijs  in  naturaexiftentibus  , in  quibus,  licet  nul- 
lam' poflimus  reddere  rationem ; cui  non  potue- 
rint aliter  efie  j jdhuc  tamen  Ita  neccffarid  funt . 
Scimus  enim  repugnare  mundum  non  exiftere 
in  aliqua  capedine  ; 8c  fcimus  Item  in  fpatijs  ima- 
ginarijs  infinitas  capedines  reperirl . Sed  non 
poffumus  cognofcere . Quare  Deus  potius  ele- 
gerit hanc  capedinem,  quam  illam.  Sic  non  eft 
maior,  ratio  , quod  motus  diu rnifs  tendat  in  Oc- 
cidentem potius  , quam  in  Orientem;  Se  tamen 
illa  tendentia , fiue  in  hanc,  fiue  in  aliam  partem 
ncceffaria  eft  . Itaque  fic  philofophandum  de 
quanto  : Quamuis  enim  non  repugnet  vlteriAs 
diuidi ; non  tamen  inde  afferendum ; quod  poflit 
femper  diuldi . Licet  enim  repugnantia  ex  par- 
te quantitatis  non  effet : poffet  tamen  a fubftan- 
tia  , fcu  qualibet  rerum  corporearum  fpecic,  re- 
pugnantia fuboriri . 

Dices  inter  ens  , fc  nihil  eft  infinita  diftantia; 
Ergo  , antequam  deueniatur  ad  nihil  , infinita 
diminutio  fieri  poterit . 

Refpon.  Scmpcr  fada  qualibet  diuifionc,  effc 
eamdcin  diftantiam  rei  a nihilo.  Vnde  , cum  per 
diuifionem  non  procedamus  ad  nihil,  diftantia 
infinita  non  erit  in  caufa  ; cur  infinitus  procef- 
fus  in  diuideqdo  fieri  queat . Quare  concludi- 
mus generaliter  non  efie  partes  in  infinitumja- 
dibiieS  in  rc  quanta  ; ncc  quidem  in  ipfa  quan- 
titate ; nifi  .cx  fuppofitione,  quod  maneat  quan- 
titas : Sed  quia  diuidendo  in  infinitum  perit  om- 
ne fubiedura  corporeum;  perit  etiam  quantitas 
ipfa.  Vnde  infiniti  diuifibiiitatjs,  fcu  in  infi* 
pitum 'tendentis  capax  non  eft  • 


A T V S !. 

7  Probatur  etiam  conclufio  . Agens  naturale  » 
V.  g.  Ignis  attingit  omnes  partes  fubiedi  dif- 
gregando  , ciim  Tn  omnibus  fit  calor . Vclergo 
omnes  partes  fadibilesdifgrcgat , &r  iam  partes 
in  infinitum  diftinguibiles  non  habemus;  fcd 
qui  , omnes  tandem  difgrcgari , Srfciungi  pof- 
fint.  Quod  fi  aliquas  . Tunc  non  eft  maior  ra- 
tio de  vna  , quam  de  alia : cum  calor  fit  in  qua- 
cumque parte  fubiedi  , srqualiter  intentus  ; & 
fic  fubiedum  fecundum  omnes  fuas  partes  adu- 
ftum,  non  efiet  dilatatum,  ciim  aliquz  tranfirent 
immunes  ab  efficacia  caloris  . 

EXPENSIO  VII. 

Quid  fit  punRum  pb  i ficum , te  ale, 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  VIII. 
PunRum pbificum  partes  babci  non pofjibiles, 
vel  faRibiles , jed  deffsgnabil  cs  tantum  \ 
defligna  biles  ejuidem  cjfentta  fiaa  fic 
pofcenta  non  faRtbiles  autem  fer 
accidens  . 

EX  didis  hic  conclufio,  quae  pundri  phific» 
eflentiam  explicat  eruta  eft . Si  quidem  , 
cum  probauerimus  punda  per  fe  indiuifibilia  no 
reperlri  in  quantitate  ; rcftat , dum  etiam  exclu- 
dimus progreffum  in  infinitum  ; quod  tandem  ad 
aliquod  pundum  per  accidens  faltem  indiuifibi- 
le  deucniendum  fit  j quod  quidem  partes  confc- 
quatur,  quar  tamen  diuidi  nequeant  ; non  quia 
illaentitas  ratione  quantitatis  capax  non  fit  ma- 
ioris , fe  vlterioris  diuifionis  : Sed  quia  non  eft 
capax  ratione  fubftantiar,  & fpeclei  * qu*  fub  mi- 
nori quantitate  conferuari  nequit . 

Dices.  Si  ergo  partes  inpundo  conceptibilei 
funt ; ergo  etiam ; ciim  fubfit  quantitas  ipfa  hu- 
ius deffignabiiitatis  capax  j in  ilia,  vt  correfpon- 
deat  noftrls  conceptibus  in  infinitum  progre- 
dientibus , partes  minores , Be  minores  in  infini- 
tum inucnientur . 

RefponJetur  . Non  confequi  partes  deftigna- 
biles  : nifi  cx  fuppofitione  , quod  fit  quantitas  . 

Et  fada  hac  fuppofitione  poffc  imeileduin  in 
infinitum  procedere  in  fubdiuidendo  : quia  fci- 
licet  rationem  formalem  intuetur ; ob  quam  vl- 
tcriorem  diuifionem  concipere  poteft . Verum 
abfolut£  nequaquam;  neque  enim  in  illopun<do 
talis  fubcft  quantitas  , qiix  illatum  diuifionym 
fit  capax  . Quoniam  illa  quantitas  eft  quantitas 
fubicdi  i quod  refpujt  vlceriorem  diuifionem,  8c 
fi  fiat  perit  fubiedum.  Repcritur  itaque  in  pun- 
fio  ratio  formalis  vlterioris  diuifionis;  non  re- 
ro  entitas  illi  corrcfpondcns . Sicut  in  homine 
repcritur  ratio  formalis  vniucrfaliji  : non  ipfum. 
vniucrfale  , fcilicet  vnum  quoddara  in  multis  g 
Et  cum  concipimus  animalitatem  , concipimus 
vnum  quoddam  in  multis  commune  Homini  , & 
Leoni  : nec  inde,  fi  quando  dicatur  de  Homine 
eft  etiam  Leonis  ; verum  fit  ipfius  Hominis  , 8c 
propter  1'uaib  ipfam  animalitatem  dicitur  Homo, 
animal . Si  ergo  in  pundoqtuntitas  concipi*-" 
tur  , vt  quantitas  partes pbtinct ; at  fi  confide, 
retur , vt  coardata  pundo ; ftr  in  fubftantia  tali  , 
partes  habere  nequit . Sic  pietas  in  Deo,  vtple- 
tas1,  eft  diftinda  a luftitia  : cum  t3men  in  ipfo 
Deo  fit  vnum  quid , & idem  attributum . • r 
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DE  QVANTITATE  CONTINVA: 


Dices  fecundo  Idem  pundum  habet  partes 
Orientales , Occidentales . 8ec.  cum  vndique  i 
fimilibus  punftf»  tang  poffit , &cum  eis  vniri: 
ergo  plures  in  illo  parces  reperiri  poflunt . 

Refpondetur  . Quantum  aliquod  pofle  plura 
fibi  «qualia  eonfungere  * quam  plura  fe  minora 
refpedu  fu$  foliditatis*  [ea  vt  minor  fit  proportio 
rerum  «qualis  foliditatu  fe  alteri  quanto  a con- 
jungentium ad  quand  a foliditatem  ; quam  ml- 
aoris  ad  Ipfam  folidiusem . Sic  Cubus  fex  fibi 
cubos  rqual es  coniungere  poteft  ob  fex  «quales 
fuperficies  «quibus  circundatur . 

Iu  vt  proportio  cuborum  «qualium»  fc  alteri 
fibl  «quali  coniungentium  fitvt£.  ad  t.  Ac  fi 
cubi  minores  accipiantur, V.g.  quorum  *7.«quet 
cubum  Ai  tunc  quaelibet  fuperficies  fibi  coni  an- 
get 9.  cubos  minores  eo  qubd  comprehendat  9.  ' 
quadratas  fuperficies  «quales  bafibus  eorum  , 8c 
Ideo  erunt  cubi  ambientes , 8e  tangentes  cubum 
maiprem  J 4. ; Se  hinc  cum  cubus  maior  fit  r>ofi- 
cus  tj.  cuborum  cubis  tangentibus  «qualium 
crunr.vt  54>ad  »7. nempe  vt  a.2d  1. Et  fi  cubi  tan- 
gentes  dimminuantur  refpedu  cubi  a,  &r  <5$. 
minores  integrent  illud  maius  in  fuafolidita- 
te  i tunc  qualibet  fuperficies  cum  fit  1 6.  quadra- 
talorum  «qualium  bafibus  cuborum  paruorum 
tangentium,  erunt  tangentes  cubi  96.  nempe  vt 
96,  ad  ^4.  nempe  vr  1.  ad  j.  &•  fic  coufequenter. 
Vbi  vides  «qualia  habere  maiorem  capactatem 
ad  libicontungendum  «qualia  : quim  minora  . 
Superficies  ergo  externa  quinti,  qu$  tangit  aliud 
aequale, fe  exhibet  a pluribus  tangendam  «quali- 
bus * quar»  inxqtfahbus  : Quare  etiam  pundum 
licet  ii)  fe  non  habe.it  partes  (olidas  , qu*  omni- 
bus pandis  «qualibus  tangentibus  corrcfpon- 
deant : Poterit  timen  confequi  fuperficies  tadl- 
[es  plures  t quam  quod  ipfum  fic  in  fua  folidita- 

finquibu^  tangatur.  Cum  fic  hxc  omnis  quan- 
■tijt  proprietas ; Cumque  pundum  a ratione» 
erontia quantitatis  non  excludamus  hinc  eft. 
Quod  & eius  terminat  tones  » vt  pofeit  clfe  quan- 
titatis, ei  concedamus.  . 

Dices  hoc  pundum  tangeret  aliud  fecunddm 
fogcxficiem  exteriorem,  Se  non  fecundum  inte- 
Ergo  partes  complcdcretqr  exteriores» 
tr  interiores.  Refpondetur  negando  confequen- 
““  . Nam  fuperficies  quanti, non  eft  pars  quan- 
d eius  terminus  exterior , fi  pr«cis£  fuma- 
it  extrinfece  tinoim,  vt  Infra  oftcnJemus  . 

) v«ro  extri  nfecus  eft  j quare  ab  illo  tadu, 

1 eft  fecundum  folid  tatem,a  J partes  foll- 
(t  arguendum  Sana  tunc  argumentum 
t partes  folid*  ex  fuperficiebus  , prout 
, Se  quatenus  tanguntur , conftarent : 

> fune  cales, nulla  profunditate  gaudet , 
rc  foliditatem  aiiplfcuntur . Cum  ta- 
i fic»  nec  In  mmima  quidem  parte  pene- 
uare fuperficies  tade  partes  folid  js  in- 
1 conftituere  nequeunt , vtpote  indiul- 
, V*  verb  hxcindiuifibilitas  fupcrficic- 
elligcmla  fit  iofradicemus . 
s 4.  Si  fint  duo  circuli  concentrici , qui 
1 lineas  firaol  fe  voluant  peruenientes 
t terminum , «qualem  lineam  percur- 
> duo  punda  i circulo  minori  in  motu 
ipanturj  ergo  pandum  circuli  parces 
quod  pluribus  pundis  in  linea, quam  per- 
it» cor  rdpondeat  . 

rfpon detur  moueri  circulum  minorem  ve- 
f quam  maior  circulos.  Velocius  autem 


motus  eft  caufa,  quod  fim ut  occupet  duas  parces 
velocior,  Se  minor  circulus  ; dum  maior  rnum 
pbyficura  indiuifiblle  pertranfit  tardiori  motu  • 
Nam  illa  correfpondentia  motus  ad  duas  partes 
non  eft  fimul ; fed  fuccelfiua.  Quare  alicui  fu- 
perficiei  etiam  indiutfibili  tiiures  «quales  partes 
correfpodere  poflunt  fucceffiuc  j imb  fimul, quod 
concadus  indluifibdium  fit  diuifibilis.  Velocius 
kaq;  moueri  eft  acquirere  plures  partes ; du  aliud 
tardius  acquirit  partem  aliquam  indiuifibilem , 
Se  ficuti  datur  indiuifibile  ph  vficum;  fic  datur 
cnouens  tardi  (E  muro  , quo  tardius  dari  nequit: 
quia  fciiicet  virtus  motiua  fub  minori  intenfio- 
nis  gradu  nequeat  produci  ,qu*  eft  ad  vnum  in- 
diuifibiie  phyficum  quantitatis  • 

EXPENSIO  VIII. 

Quid  fint  Mathematic * mdiuifihilut. 

TRia  funt  Mathematica  Indiuifibilia . Vun - 
flm w,  cuius  pars  nulla . tinea , qu«  partes 
habet  fecundum  longitudinem  tantbm  . Superfio 
ciVr,qu«  partes  obtinet  fecundum  longitudinera» 
Se  latitudinem,  non  fecundum  profunditatem» 
dc  quibus  aduri  fumus  . 

PRiRASS  VMPTVM. 

OBferuandum  eft  autem  . Quod  edam  prl- 
uatio  corporis  eafdem  commenfuratio- 
nej;  Se  figuras  , quas  corpus  obtinet,  confequi 
poteft  relatiu£  ad  corpus,  8rabufiu£.  Sic  cape- 
do corporis  cubi  cuba  eft  , Se  cubi  palmaris  , cu- 
ba eft  , Se  palmaris  Sicut  etiam  priuatio  lucis, 
nempe  vmbra , longa  , lata  eft  , Se  vt  lux  moue-  • 
tur , vt  lux , figuram  habet , quam  i corpore  iUu- 
minato  confequltur . 

COMCL.  I.  PROPOS.  IX. 

Superficies , linea , punfhem  funt  quid  rea • 
le  indiuifiblle  , iuxta  illud  e(Je  fecun- 
dum quod  accipiuntur  : non  ab- 
folati. 

PRobitur.  Nam  priuationes  quantitatis  elfe 
nequeant , & accipi , vt  vltimum  non  elfe 
quantitatis.  Nam  non  Jatur  priuatio  priuatio- 
nis:  Ac  verb  linea,  cim  fic  terminus  fuperficiei, 
eflet  priuatio  fuperficiei » fcd  Ipfa  fuperficies  cf- 
fec  quoque  priuatio , cbm  eflet  vltimus  terminus 
corporis  j Ergo  eflet  priuatio  priuationis,  quod 
elfe  nequit . 

x Corpora  fe  tangunt  in  fuperficle  j Sed  non  fe 
tangunt  in  nihilo,  feu  priuatione ; quia  conta- 
dus  nih.il , nullus  eft  : Ergo  fuperficies  eft  ali- 
quid rei . Sed  illud  rei  non  h;bet  profunditatem 
al  quam , cim  corpora  fe  tangentia  non  fe  pene- 
trent : Ergo  eft  aliquid  rei  indiuifiblle  i 
$ Superficies  ,&liue*  figuram conftituunt, vel 
planam  , vel  corporis  folidl . Ergo  non  funt  ni- 
hili ; fed  aliquid  rei . At  figura  partium  interio- 
rum non  eft.  Ergo  exteriorum.  Verilmid,  quod 
eft  purb  exterius  nulla  profunditate  gralfcfcit  ,u 
fit  corpus ; nulla  latitudine  dilatatur  ; fi  fit.ltt- 
pcrficies . Ergo  fuperficies , lineac|ue  indiuibi- 
lis  eft . Et  idem  dicas  de  pundo  $ cum  linex  ex- 
tremum fit . Neque  valet  recurrere  ad  incelledu» 
B quia 


tractatvs  i. 
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quia  conti&us  ; fi  gura  que  funt  quid  a parce  rei . 
Dices.  Si  fuperficies,  linea,  pun&um  funt  quan- 
eitates  , Se  funt  indiuifibiies  . Ergo  quantum.ex 
lndiuifibilibus  componitur. 

Refponderur  id  non  fcqui . Nam  non  funt  In- 
diuifibiies abfolute  ; fed  indiuifibiies  , vt  vltim£ 
Be  contingentes  aliud  fecundum  fui  vltimum  ef- 
% fe  : SI  autem  eft  vltimum  ede  quanti , non  po- 

teft confequi  fecundum  illud,  in  quo  eft  vlti- 
mum, 8e  fecundum  illud  , in  quo  tangitur,  par- 
tes. Nam , fi  fuperficies  V.  g.  partes  enumera- 
ret , illa  non  eflet  vltimum  molis  ; nec  proprie 
tangeretur  j fed  penetraretur : cum  illud  , quod 
tangeretur,  non  eflet  exterius ; fed  quid  inter- 
num . Cum  igitur  lint  indiuifibiies,  vt  vltima* 
funt  ,8e  quatenus  ta&z;  Illa  tamen  quantitas*vt 
ta&a  j Se  vltima  non  fubflftit , nec  efle  poteftfine 
partibus  intrinfecis  , ob  quas  vltima  dicitur»  fi 
enim  partes  interna:  non  enent,  h*c  non  eflet  vl- 
tima , nec  exterior . Quare  licet,  vt  vltima,  par» 
tes  non  ample&atur  profundas  , & vt  ta&a ; quia 
tamen  fe  fola  non  eft,  nec  effe  poteft  ; hinc  emer- 
git , quod  non  fit  abfolute  indiuifibilis  ; Sed  di- 
«ilfibilitatem  , vt  compofita  ex  alijs  nancifcatur . 

CONCL.  II.  PROPOS.  X. 

Pan  vltima  indiuifibilis , nec  ejl , nec  effe , 
aut  conctpi  pote]}  fine  alijscompanitut. 

PRobatur  . Quod  efle  nequeat  fine  fuis  com- 
partibus  : tum  ex  di&is . Quia  ilia  fe  fola , 
aut  eflet  quantitas  molis  , aut  diuerfae  fpeciei , 
non  molis  ; quia  trinam  dimenfionem  non  con- 
fequerctur , non  alterius  fpeciei : Quia  aliam  en- 
titatem  ;quam  quantitatis  molis  non  obtineret , 
cum  fit  terminus  corporis  folidi . 

* Quod  vero  nequeat  concipi  fine  fuls  compar- 

tibus  perlecto  conceptu  > probatur.  Quia  fuperfi- 
cies  , linea , pun&um  funt  vltimum  efle  rei  : 
Quod  autem  vltimum  refertur  ad  primum.  Qua- 
re eft  quid  relatiuum  : Relatlaa  autem  funt  fi- 
mul  cognitione , nec  vnum  fine  altero  perfe&£ 
concipi  poteft . Quare,  nec  fuperficies  poterit 
concipi  fine  alijs  compartlbus  . 

a Si  pun&um  poflet  concipi  fine  alijs  partibus 
V.  g.  fine  linea  deberet  concipi  prout  deffinit 
Euclides.  Cuiui  pari  nulla  : fed  id , quod  nullam 
habet  partem.quanti tatis  nihil  eft , ergo  deberet 
concipi , vt  priuatlo  quantitatis  , 8e  vt  nihil  ,8e 
Idem  dicas  de  linea  , Se  fupeificic  fecundum  eam 
rationem  , fecunddm  quam  indiuifibiies  funt . 

Dices  . Ta&us  non  prxfcindlt : Se  tamen  tan- 
git folam  fuperficicra ; Ergo  fuperficies  , fi  fe  (o- 
ia  tangi  poteft : etiam  fe  foli , Se  efle  , Se  concipi 
poteft . 

Refpondetur  • Ta&um  efle  modum  quendam. 
Modus  autem  non  eft  aliquid  fuperadditum  rcl , 
cuius  eft  modus  . Quare  , cum  fit  idem , ac  ipfa 
fuperficies  modificata  , ficut  ipfc  1.  realicer  re- 
bus fuperueniat , nec  efle , nec  concipi  fine  illic 
s ▼aiec  * qux  modificat . Sic  nec  jpfius  rei  modi  fi- 

' cat*  ab  alijs  , quibus  eflentiaiiter  aune&itur  , 
conceptus  diflingucre  poteft  j fi  de  pcrfe&is  co- 
ceptibus  fermo  fit  , ficut  nec  modus  a&iouis , 
quod  fit  fa&ahoc,  vel  alio  modo  vim  habet  fe- 
iungendi , nec  rcaiiter,nec  per  intelle&um  ipfam 
' a&ionem  a motu  , palfionc  licet  modus  a&io- 

nis  paeonem  nullo  modo  a&ciat . Sic  fiuu  non 


efficit,figuram  fine  re  figurata  pofle  fubfiftere,U- 
cet  figuram  ipfam  afficiat , Se  eam  mutet . 

j Probatur  vtraque  pars.  Quantitas  molis  non  f 
datur  ; nec  concipi  poteft  fine  foperficie,  fient 
nec  fuperficies  fine  linea  , nec  linea  fine  pun&o. 
Alioquin  eflet  qnld  infinitum  . Ergo  neque  fu- 
perficies , linea , pun&um  fine  quantitate  molis»  * 
cum  quantitas  molis  non  fit  aliquid  latitas  patens, 
quam  ipfius  terminationes . 

COROLL  ARIVM. 

CVm  ergo  fuperficies  , linea  pun&um  non 
fit , nec  efle  poffit  fine  corpore : hinc  efl  » . 
quod  ffon  fint ; nifi  vt  tales , indiuifibiies  ; non 
autem  abfolut£,  & conceptu  adarquato  concepte. 

Se  quod  , nee  conceptus  fuperficiei , nec  line*  , 
nec  pun&i  perfefiu$,8r  adarquatus  hauriri  queat; 

Se  ideo , quod  in  foperficie , linei  pun&o  femper 
partes  cocipienda:  fint,  fi  fit  adarquatus  c6ceptus. 

Quare  a Mathematicis  definitur, nec  fuperficies, 
nec  linea, nec  pun&um, fecundum  fuum  ad*qua- 
tum  conceptum.  Verum  fecundum  id  ,•  quod  pre- 
cis^ dicunt , 8e  explicit£.  Sicut  definitur  ^Theo- 
logis pietas  Dei , licet  idem  fit  cum  hiftitia,  non 
quidem,  vt  idem  eft  cum  ipfa,  Se  prout  in  fuo 
conceptu  cam  implicat ; fed  cxplicitc  prout  ab  il- 
la conceptu  inadzquato  przcifa  concipitur . 

CONCL.  III.  PROPOS.  XI. 

i 

Superficies , linea , & punitum  fecundum  J 
fuum  effe  iiudxquatum  a Mathema- 
ticis accipiuntur . i 

i 

PAtet.  Quia  definiunt  ca  efle  quadam  indi-  | 
uifibiiia  , aut  omnino,  aut  fecundum  quid. 

Sed  etiam  definiunt  illa,  vt  quantitates  . Ergo  , 
confiderant  inadequatr.  Cum  quantitas  adaequa- 
ti concepta  nullis  indiuifibilibus  integretur . 

CONCL.  IV.  PROPOS.  XII. 

Superficies,  linea  , punitum , accipiuntur 
quoque,  vt  negationes  vltersoiis  ex-  • 
tenfionis. 

PRobat.  Quia  fuperficies  non  femel  accipi- 
tur in  aliquo  corpore  folido  pro  eo  , quod 
mediat  inter  vnam  partem  , Se  aliam  non  realicer 
fa&am  , fed  tantum  conceptam.  At  id,  quod 
inter  vnam , Se  aliam  immediatam  interijcicur  , 
nihil  eft, & foium  negatio  vlterioris  extenfionis, 
prout  taliter  limitatur,  aut  limitata  fuit  ab  Intel- 


le&u  : Ergo  fuperficies  etiam  pro  negatione  ex-  I 
tenfionis  vlterioris  accipitur . Idem  de  linea,  Se 
pun&o  intelligi  debet . Nam  linea  diftinguens  i 

iuperficicm  in  multas  partes , eft  inceptio  huius 
partis , Se  defitio  alterius  in  eadem  fuperficie  co-  l 
cepta.  Dices.  Non  poteft  concipi  negatio  ne-  t 
gationis  . Refpondetur  concipi  fuperficies,  non  » 

vt  negatio ; fed  rt  , quid  pofitiuum  inadarquate 
conceptum,  ia  quo , Se  cuius  poteft  negatio  con*  i 
dpi.  i 


I 

l 

ex-  ; 
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EXPENSIO  IX. 

Ah  datis  indiuifibthbta , tUa  poijint  tffe  oh- 
ieflunt  Mathematica  • 

BOnauentura  Cauallerlus  per  indluiflblfia  , 
libro  ad  id  confcnpto  , non  fine  inge- 
nio , & fubti  litate  Mathematicam  fe  promouerc 
profitetur  ; Et  ex  contemplatione  pundorum  in- 
diuifib ilium  in  quantis  exigentium  squalitates, 
8e  proportiones  Mathematicorum  corporum  in- 
aenire  . 

Vnde  rede  hic  quzrlraus  : an  tndiuifibilia , 
*X  fuppofitione,qubd  darentur,  poffint  deferuire 
proobiedo  , quod  fpeculacionis  Mathematica; 

capax  exiftat . 

CONCL.  I.  PROPOS.  XIII. 

1 

Indiuifibtha  ftmpliciter  non  funt  obteclum 
Mathematica . 

E St  contra  przdidum  , Verum  communis 
inter  Neotericos  Betinum  par.i.Epilog.PJa» 
nim.  Bullialdi  de  lineis  fpiralibus  propof.41. 
Not.  a.  Vincenti j Muti)  de  Maximis  , & Mini  - 
mis  lib.  i.  propof.  17.  Primus  quidem  dircd£ 
Impugnat ; Alij  verb  amiciflimi  fui  laudant  inge- 
nium ; caute  tamen  vfurpandam  dodrinam  cen- 
fent  • Et  tandem  Goldinus  de  centro  grauitatis 
hanc  dodrinam  dmer/imode  carpit . 

I Probatur.  Licetenitn  indiuifibllia  in  quan- 
titate laterent ; noa  tamen  conflat : An  fint  fini» 
t a , vel  infinita.  Ergo  non  poliunt  pr$ftarc  fun- 
damentum euidens  demonftrationi . 

a Suppofitis  pundis  finitis.  Dantur  line*  ir- 
rationales (fupcrficicfque  , &r  corpora  . Si  vero 
.pundis  finitis  Re  conflant , irrationales  nullo 
modo  effe  queunt , cum  punda  finita  aliquo  nu- 
mero exprimi  poflint:  Parces  verd  linearum  in- 
commenfurab ilium  nullo  numero  effari  poliunt, 
n fuo  loco  dicemus . 

Dices  indiuifibilia  quidem  proportione  ratio- 
nali potiri  , feorfim , 8c  diflributiue  fumpea;  non 
autem  collediuc . 

Sed  fruftra.  Nam  colle&io  finitorum  nihil 
aliud eftjquam  ipfa  diflributiue  fumptorum  mul- 
titudo . Vnde  (1  diflributiue  dicunt  omnia  pro» 
fQldonem  , 8c  numeris  indicari  poliunt.  Ergo  . 
etiaa omnium  colledio  numero  aliquo  expriml- 
biiis  eft . 

Deinde  licet  finita  : non  tamen  omnia  accipi 
(tofiniJIcrfed  aJiquaji  quibus  paritas  ad  alia  accep- 
tibilia  deducitur.  Sed  illa  aliqua  rationalia  fune. 
Ergo  et  iam  rationalis  erit  aliorum  proportio. 

3 Soppofitis  item  pundis  finitis.  DeftrulthfC 
opinio  Jineas  ; fupcrficicfque  potentia  tantum 
commenfurabiles . V.g.  Latus  quadrati  ingotn*  * 
menfurabile  efl  diagonali ; licet  eorum  quadrata'  a 
commea  fu  rabi  lia  fint  , nempe  vt  I.  adi.  : Sed 
omnes  linez  zquales  lateri  , ex  quibus  confiat 
quadratum  ex  latere  efFedum  funt  incommenfu- 
rabiies  diagonali , & omnibus  illi  zqualibus,  ex 
quibus  confiat  quadratum  diagonalis  . Ergo  to» 
tum  quadratum  lateris  incommenfurabilc  effet 
quadrato  diagonalis.  Cum  linez  omnes , ex  qui- 
bus vtrumque  quadratum  conficitur , fint  inui- 
ccra  incommeQfurabiles . 

./.  * r . - 


4 Datis  pundis  infinitis  . Ea  ex  Euclide  pro- 
portionem dicunt  ; qux  multiplicata  poffUnt  fe 
inuiccm  fuperare.  Sed  infinitum  multiplicari 
nequit  1 neque  aliud  fuperare.  Ergo  datis  pun- 
dis Infinitis,  quantitates,  ve  ex  ipfis  conflantes, 
confideratz  nullam  inuicem  dicent  proportio- 
nem . Quod  aurem  infinitum  multiplicari  ne- 
queat : patet . Quia  daretur  infinitum  triplum  , 
quadruplum,  centuplum  : Ergo  daretur  infini- 
tum alio  maius : Si  autem  vnum  infinitum  con- 
cedatur maius  alio  j Iam  ratio  infiniti  certat  in 
minori ; Cum  ibi  finiatur , vbi  incipit  aliud  au- 
gefcere . 

f.  .Probatur.  Quoniam  de  finito  ad  infinitum 
arguere  non  licet,  cum  infiniti,  & finiti  nulla 
fit  proportio.  Sed  in  argumentis  omnia  qtiaOti- 
tatiua  accipi  nequeunt , quia  infinita  funt  : Ergo 
aliqua  V.g.  10.  aut  ao.  lineas  ex  quuuui  xquait- 
tate  j vel  proportione  ad  alias,  arguitur  totam 
planitiem  alteri , vclzqualcm  clfc  , vel  propor- 
tionalem . Ergo  argumentum  procedit  ab  ali- 
quibus Irneis  ad  omnes.  Sed  aliqua:  finit*  funt, 
omnes  infinitz.  Itaque  argumentum  arguit  4 fi- 
nito ad  infinitum  ,*  fi  quidem  fupcrficics  tote  in- 
finitis lineis  conflant . 

Dices  omnia  aliarum,  etia  fi  fint  Jnfinitf  fimi- 
lis  ratio  dcmonftratur,  & ideo  aliarum  quamuis 
infinitarum  idem  argumentum  vrgee’ . 

Refpondetur  nullam  rationem  zqualitatis,ve! 
inzqualitatis  in  indiuifibilibus  reperiri ; que  au» 
thor  admittit ; cum  pundum  fit , cuius  pars  nul- 
la : Vnde  tota  iazqualitas  rejicitur  In  numerum 
jpundorum  ; quibus  linez  conflant;  qui  numerus 
cum  fit  infinitus  omnem  quoque  proportionem 
-obliterat.  Deinde  cum  nefeiamus  an  in  quanti- 
tate fit  maius,  aut  minus  infinitum  alio,  vel 
.zquale.  Si  omne  infinitum  efl  zquale,  deflruit 
omnem proporp^nem maioris  , aut  minoris  in- 
zqualitatis. Si  admiteuntur  infinita  «nzqualia 
non  polfumusfeire  , pn  fint  plura,  vel  pauciora; 
quam  oportet  ;8ffic, proportio,  quz  fecundum 
alteram  rationem  militat,  a numero  incerto  »n- 
diuifibilium  dcflruatur  . 

6 Probatur  vuiucrfaliter . Nam  ex  hoc  feque- 
retur ; quod  minus  effet  zquale  maiori.  Dicunt 
enim  aduerfarij:  Rcdangul  um  a b e f,  in  fchcma- 
te  inferiori, effe  zquale  rcdangujp  e c d f , vt  ve- 
r£  eft , & oftendit  Euclides  hb.  I.  propof.jd.  Sed 
non  ex  demonftratione  Euclidis . Verdin  , quia 
inter  lineas  ad,  ef  non  poflit  intercipi  ; nili 
aequalis  multitudo  linearum  parallelarum , qua- 
lis vna  ex  ipfiWfto  h.  Quod  fi  ita  efl . Ergo  e c 
effet  zqualif  Iirie»,£  a,  nam  linez  omnes  , quz 
duci  poffunc  inieWparallelas  e f » & a d occupat 
omnia  punda  linearum  e a,  «r  e c ; Ergo  f.  a,  & 
b c zquali  multitudine  pundorum  conflabunt  . 
Quare  e C erit  zqualis  linez  e a maior  minorr, 
qu6d  effe  nequit : At  fi  maior  multitudo  pundo- 
rum cftioJB  c:  Ergo  non  tota  e c lineis  produ- 
dis  occupata  cft  $ cum  tamen  eoum  fupcrficicm 
; a d e p integrent , & extendant . 

Deinde  , fi  maior  multitudo  pundorum  eft  in 
e c ; quam  e a : Plures  ergo  linez  duci  poterunt  j 
ctlm  ex  omnibus  pundis  lateris  e c parallci*  du- 
ci queant  : Ergo  maius  planum  erit  E.CDFj  qua 
e a r f contra  Euclidis  dcmonftrationem 
* 7 Probat.  Nam  fint  duo  plana  in  figura  aleio- 
rl  parallela  a b , e f,  8e  fedio  c d exiftat  ad  angu- 
los redos ad  e f j fintque triangula cad,1:cd» 
zquicrura;  Erunt  ergo  inter  parallelas  e f,  & ab. 
B a 
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IV 

11 1?  ergo  f* 
pcrficies  • 
qu*  inter 
hrc  plana  * 

»,&e  r.  in* 
terponon- 
tur , 8r  fe- 
canc  trian- 
gulum c ad. 
tot  erunt , 
quot  illa , 
qua:  fccant 
triagulum 
c D b : Ergo 
erit$quaiis 
fuperficies 
CAD  , fo* 

perficiei  c D b , cum  tot  lineas  fedionlbus  plana- 
rum imprcfias  recipiant  ambc , vel  eamdcm  mul- 
titudinem planorum  fetantium  continuorum»  vt 
«ft  i o terminent . Sed  veri  funt  insqualcs : ma* 
lorque  eftcoi,  quam  c a d , ergo  fuperficies  ca- 
rtundem  linearum  capax  maior  effe  poterit ; qui 
alia : Quod  fiat  inarqualet  , patebit  ex  dicendis 
Propof.l.  lib.6.EJe.  quod  eadem  bafisexiftat » 8c 
Inxqualis  eorum  altitudo  . 

Dices  . Lineas  confiderandas  fecundam  ean- 
dem/itum,  nimirum  parallelum  . Sed  huicob- 
leftloni  vtraque  addufiarum  proximi  probatio- 
num fatisfacit : Nam  in  prima  accipiuntur  fecun- 
dum eundem  fitum , vel  du&um  parallelum  » Bc 
tamen  plura  punfta  reperiuntur  in  latere  ec; 
quam  E Aicum  tamen  planicies  fint  fquales.Quod 
fi  fecundum  eundem  fitum  linea:  c H noniunt 
plura  pun&a  in  £ c,  quam  b A ; Ergo  neque  in  fe- 
cundo  fchematc  ajtior  i plura  punfta  erunt  in  c b, 
quam  c A,  & ideo  cad  Stcbd  erunt  arquales 
fuperficies . Quod  verum  non  eft  es  cit.  Eucl. 
h propof.  lib.  6. 

Deinde  fequeretur.quod  linearet  efient  squa- 
let line?  c a>  feitem  fccundom  illum  fitum  acccp* 


ts  , ctim  eadem  multitudo  punitorum  in  C a r£ 
periatur , qus  inc  b,  qudd  tamen  falfum  eui- 
denter  eft . 

8 Probatur.  Quia  dantur  figura:  Ifoperimetnr, 
qus  fcilirer  fub  eodem  ambitu  , linearum  , Sr  la- 
terum fuperfic.es  continent  insqualcs . Qnf  ta- 
men non  eflent ; Cum  eadem  multitudo  puncto- 
rum in  lateribus  squjIrS  in  multitudine  duci  li- 
neas fupcrficiem  fecantrs  expofeeret,  cumque 
multitudo  linearum, tum  huius,  tum  alterius  fo-c 
perficiei  cfTct  squalis  j fuperficies  quoque  eflene 
squales  contra  prsfupofitum . 

Dices.  Ex  squalitate  omnium  linearum  , qus 
duci  po/Tunt  in  circulo  k centro  ad  circumferen- 
tiam , arguitur  squidtftantia  circumferentis  i 
centro . Sic  ex  omnibus  angulis  redi«,quos  facit 
linea  ereda,  8e  infiftens  cum  omnibus  lineis, 
qus  funt  in  plano , arguitur  , quod  illa  linea  fit 
perpendicularis  lib.  11.  propof.  $.  Eucl. 

Refpondetur  . Hic  neque  squalitatem,  neque 
proportionem  argui : fed  Colum  fitum.  Vnde  eft 
difpar  ratio.  Deinde  a multitudine  linearunt 
2quali,  non  arguit  vilam  squalitatem : Sed  ab  ip- 
fis  lineis  squalibus , finr , quot  quot  funt,squi- 
diftantiam  definit.  Ita  vt  argumentum  innume- 
ro linearum  non  fundetur : fed  vel  in  fitu , vel  ia 
squalitate  earum.*  Vnde  patet , qubd  ab  infini- 
tate , multitudineque  earum  omnino  prsfcindit. 
Tandem  non  arguit  k lineis  , vt  indiuifibilibu* 
ad  planitiem  , fedl  lineis  fumptis  prout  funt  di^ 
uifibiles , 8c  fecundum  longitudinem  ••  Vnde  non 
tranfic  de  genere  ad  aliud  genus  quantitatis. 
Hinc  autem  eruitur . 

9 Argumentum  . In  Mathematicis  non  eft 
bona  illatio , cu  m fit  tranfitus  de  genere  ad  aliud 
genus  quantitatis  , V.  g.  i linea  ad  fuperficiem , 
cum  Inter  prima  genera  non  fit  proportio  : Sed 
Cauallcrius  argumentatur  ab  indiuifihilibus  ad 
planities  , Se  i planis  ad  corpora , Ergo  eius  ar» 

C tenta  veri , 9c  euidenti  illatione  non  concio» 

t.  " " 
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TR  ACT  ATVS  II. 

PRiELIMINARIS. 

De  ejientia  quantitatis  difcreU . 

\ VM  multa,  <ju*  de  quantitatis  numerica:  edentia  dict-uri  fumus, & 
etiam  ex  parte  ea  , quz  diximus,  dependeant  a quantitatis  difcre- 
tz  cognitione.  Hinc  eft,  quod  antequam  iptai  Mathematicas 
propolitione* attingamus , aliquam  de  quantitatis  difcrctz  eflen- 

— tia  haurite  cognitionem  fit  omnino  opportunum } nam  planiori , 

liberionquc  pede , tum  dilcretat,  tum  continuzquanckatis  relationes , Sc  refpe- 
dus  percipiendi  facultas  erit . 


EXPENSIO  F. 

Qmd  jit  imitas  numerica . 

VNltu,  quanto  magia  (impica  cft,  tanto 
1 aborto fius  penetrator , «,  velor  indiuifa, 
ab  intellefto  non  pofTc  feccroi , St  in  (na  przdl- 
cata  feiuagi.Tideator.  Vnde  apad  Mcthapltificos 
mittam  eft,  quot  qoanecqne  opinlonea  de  >aiw 
«flentia  ventilemur.  Sed  nos,  quz  certiora funt, 
te  euidentlara  «a  noilris  Placitis  phllofoficii  hic 
dcducemas . 

CONCL.  I.  PROpOS.  I. 

Vmtat  numeralis  e fi  eadem,  ac  indi  vidua- 
lis tum  rc , tum  ratione . 
f p Ro b*x  Arlftoj.Mctl11pfc.tex.i4.  Temero 

1 enim  vaum  dicere , aut  fingnUre  nihil  di  fert } 
luenim  ftnguUre  dicimus , quod  numero  vr.um  rfl  . 
x Ratione  prima  par*  offenditur . Si  vnitas 
iodiuiduationif  non  effet  eadem  cum  vnltate  nu- 
meri : multitudo  que  opponitur  vnlutl  numeri  j 
non  opponeretur  indiuidiurloni  * fcd  effet  quid 
difpjratum ; n humidita*  , quia  non  eft  contra- 
ria frigori  , eft  quid  difpararum  rtfpedu  calori*. 
Vade  cum  calore  inorari  poteft  i Sed  quxllbec 
multitudo  deftruit , tdm  vnitatem  numer  Icam  » 
tum  iodiuidualemj  eft q;  contra ria,tiim  vni,tutn 
afoerisErgo  idc  eft  vulta*  indiuidiulij,8c  numeri. 
J Eatenfts  entia  funt  multipli  cata,  quia  nume- 
rabllfa , 8c  i contra  » Multiplicata  veri  funt , 
quia  diutia  funt  ia  fe,fir  dluifa  a quacumque  alio; 
Sed  effe  diuifum  in  fe , 8c  diuifurn  i quocumque 
alio  eft  vnitas  indiuiduaii*  : Ergo  hxc  ipfa  eft 
edam  numerali* . 

4 Si  tollatur  per  intellcfium  omnis  vnitas  nu- 
meralis , relinquendo  in  fubiego  vnitatem  indi- 
oiduationis : Ita  vel  erunt  numerabilia  , vel  non. 
SI  poterunt  numerari  $ Ergo  contr»  hypotefim 
micas  numeralis  adhuc  in  fubie&o  latet , cdm 
quantum  numerabile  efficiat : Si  verb  non  funt 
numerabilia  ; Ergo  contra  prrfupofitum  vnura 
«fient  j Siquidem  illud  vaum  eft ; quod  numera- 
li pluritati  non  correfpondet . 
f Entia  numerata coaftiuunt  numerum.  Quia 


reperit  fntelle&us  multitudinem  , atque  multi- 
plicationem : Sed  nulla  alW  entia  i parte  rei  mul- 
tiplicationem adipifeuntur;  nili  indiuidualem^ 
Ergo  vnita*  indi  a iduat  is, etiam  numeralis  fateda. 

Prob.  a. pars.  Tunc  aliquid  cum  fundamento 
diftingutt  potentia  lntelledtua:  quando  reperit, 
vel  capacitatem  in  re, vel  zquiualentUm  ad  plura 
a&u  dlftin&a  ; fed  hz  dux  vnitates  numerica,  8c 
indiuiduaii*  diuerficatem  inter  fe  non  habent, 
nec  pluribus  feparatis  xquiualent.  Ergo  i ncel le- 
das illas  diftinguere  nequit.  Quod  diuerficatera 
lnuicem  non  feruent quia  indiuidua  etiam , vt 
Indiuidua,  numerabilia  funt;  Et  quia  numerabi- 
li tas , & indiuiduatlo  vnitatem  non  variant,  nec 
vaum  numerale  alio pafto  fe  gerit , ac  indiui dua- 
le. Qudd  verd  {n  ordine  ad  aliud  non  dlftingua- 
cur , Id  facit . Quoniam  vnita*  numeralis  , & in- 
diuiduaiis  non  xquiualent  diuerils  , cum  vnitas 
numeralis  illis  omnibus  xqutualeat,  cui  zquiua- 
let  indiuiduaii*  . Cui  enim  ift?  vnitates  zquiua- 
lerepofTunc?  nili  alicui  vnitati?  Pluribus  enim 
vnitatem  habentibus  fubie&um  habens  vnitatem 
numericam  fimul,  8e  indiuldualem  correfponde- 
re  nequit.  Illa  enim  vnitatem  duplicem  haben- 
tia vnnmquodque , 8r  vnitatem  numeralem  , Se 
vnitatem  indluidualcra  poffidcrct.  Quare  cum 
vnum  , tum  aliud  vtrifqne  vnitatibus  numerali , 
ISe  indiuiduaii  correfponderet . 

Dices  I.  Subftanti^  fpiricuales  funt  numera- 
biles, licet  non  fint  indiuidu$ . a.  Multitudo 
ipfa  eft  quoque  numerabilis  : Nam  exercitu*  , 
congregationes  , acerui  numero  fubelTe  poflfunt . 
j. Gradus  Methaphifici  etiam  in  eodem  fubicdo, 
Sc  modi  numerabiles  funt,  &r  tamen  indiuidua  no 
funt : Ergo  vnitas  indiuiduaii*  numerica  non  eft. 

Refpondetur  hpc  omnia  effe  numerabilia,  quo 
pa&o  funt  dluifa,  Sc  vna.  Naptajuoad  fubftan- 
tias  fpiricuales  diuiff  veri  funt  ab  inuicem  , & 
rationem  indiuiduam  veram  habent  fecundum 
Theologos  numerofiores . Quoad  vero  ea , que 
funt  vnum  per  accidens  • iam  ficut  funt  vnum 
per  accidens , Ita  numerantur  per  accidens , & fi- 
de vnum  dicuntur , tum  numerice  , tiim  indiui- 
dud  . Tandem  de  gradibus  methaphificis  non 
aliopado  fenticndum , qui,  ciim  fint  quid  plu- 
ribus commune  veram  vnitatem  no  participant : 
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flr  fic  nee  veram  nnmerablHtftem . Sed  eam.qua 
mena  noftra  prffcindcndo  illis  tradit  * Quare 
fient  veri  funt  vnum  in  intelledu  pr^ dicata  ef- 
fentialia,  vt  vnu  cogitata  vere  numerabilia  funt; 
St  vt  in  mente , numerabiiitatem  confequuntur 
propriam  f vt  propria  vnitate  gaudent  j nempe 
Intelleduali  ad  imitationem  nume rabi  litatis  i 
parte  rei.  Sed  tolle,  quod  appofuit  humana  mens 
vnitatis,aut  diuifionis  » 8e  numerabilia  non  edit. 
Modi  verd  multiplicantur  ad  fubcundam  nume- 
rabiiitatem per  folam  fi&ionrm  noftri  intelle- 
flus  , qui  aflumit  idem  fubiedfum  mulroties , Se 
vt  fubiedum  diucrforum  modorum  plurificat. 
Non  enim  poteft  concipi  modus  fine  recuras  eft 
modus  ; &r  ideo,  cum  concipit  duos  modos  impli- 
cite, edeipit  gemina  vice  fubie&um,  in  quo  funt, 
8f  fic  idem  iubie&um  multiplicat  tanquam  fibi 
notum  ex  gemina  varietate.  Verum  modus  ab- 
folute  numerabilis  non  eft . Cum  vero  plures 
modi,  vt  modi  funt,  non  fint,  nec  plures  enti- 
tates  , nec  quid  plurificatum , imo  ab  eodem  fub- 
ie 6to  , in  quo  inexiftunt,  nec  re , nec  ratione  di- 
{linguautur  , Se  modus , nec  quidem  pofiit  con- 
cipi fine  re , cuius  cfl  modus . Ergo  tanto  mi- 
nus numerari. 

Dices  contra  *.  partem . Poteft  inceile&us 
concipere  vnitatem  indiuidualem  in  ordine  ad 
aliud  indiuiduum  . Numericam  in  ordine  ad  fe , 
qui  numerare  poteft  : Ergo  poteft  per  diucrfos 
refpe&us  iftas  duas  vnitates  diftinguere  • 

Refpond.  Poffc  quidem  intellegam  confide- 
rare  diuerfos  refpe&us  : fed  hoc  non  eft  multi» 
plicare  conceptus  ipfius  rei  . At  relationes  dl- 
uerfas  in  ipfa  re  copfiderare  . Qubd  maxime  af- 
feras de  prfdicamentalibus , vtiuntiftf  . Nam 
etiam  per  aliquos , nec  quidem  tranfcendentales 
relationes  fuuin  multiplicant  conceptum.  Cum 
per  inultos  a&io , paflio , Se  motus  , nec  quidem 
ratione  diftinguantur , Se  tamen  funt  refpedus 
tranfcendentales  operationis  ad  agens  , Se  pafsu. 
Sic  animal,  licet,  vt  genus  , dicat  ordinem  ad 
inteJledum , Se  vt  animal  > ad  naturas  , in  quibus 
eft  i non  tamen  genus , & animal  duo  conceptus 
funt  inipfo  animali , fed  illud  ipfum  animal  ge- 
ncricum  eft,&  prout  fubftat  noftris  conceptibus. 

CONCL.  II.  PROPOS.  II. 
Vnitas  numeralis  eft  tndiutftp  in  fe , e>  di- 
uifio  d quocunque  alto . 

PRob.  ex  profata  conci.  Quoniam  vnitas  nu- 
meralis eft  idem  re , ac  ratione , quod  vnitas 
indiuidualis.  Sed  vnum  indiuiduale  definitur ; 
Quod  fit  in  fe  vnum,  at  diuifura  a quocumque 
alio.  Igitur  tale  erit  quoque  vnum  qpmericum: 
V nde  eius  vnitas  erit  indiuifio  in  fe , Se  diuifio  d 
quocumque  alios 

CONCL.  III.  PROPOS.  III. 
Quantitas  continua  eft  fundamentum  imi- 
tatis poflUnlis  numeralis  tn  quocum- 
que fubteflo. 

PRobat.  Nam  omne  continuum  diuldi  poteft: 
qup  ver6  diuifa  funt  indiuidua  funt.  Vnde 
Se  numerabilia . 

C O R^)  L L A R.  I V M. 

Hinc  eruitur.  Intelle£um  in  re  quanta  fuf- 
filicns  fundamentum  oancifci  numeraudi 
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partes . Quia  adeft  earum  poflibilitas , ob  qufm 
faltem  potentia  numerabiles  funt , ficut  Se  funt 
potentia  multiplicabiles . Vnde  bene  Arift.  a. 
Methaphif. 'ex.  2.  inquit,  cognoftitur quantum , 
>t  quantum , autvno  , aut  numero  ; omnij  autem 
numerus  vno  : Qttare  omne  quantum  , prout  quan- 
tum , vnocognoJct‘ur;  Et  quo  primo  boc  cognoftitur 
ipfum  vnum,  propter  , quod  vnum  » prout  vnum , 
principium  e/i  numeri , prout  uumeruj  tfl . 

CONCLVS.  IV.  PROPOS.  IV. 
Quantitas  tntenftonis  quoque  eft fundamen- 
tum vmtatis  numeralis  pojfibilis . 

PRob.  ex  noftris  placitis  Philofophicls.  Quo- 
niam aUcidens  feparatum  a fubicfto,  vel  fal- 
tem diuina  omnipotentia  , indiuiduum  confti- 
tuere  poteft  . Quare  fi  tres  > Se  tres  gradus  acci- 
piantur caloris  , Se  fine  fubie^o  contineantur , 
efficient  duo  indiuidua  . Ergo  etiam  qualitas  ; 
ctim  confequatur  indiuidua  poffibilia , erit  fun- 
damentu  multiplicationis,  & vnitatis  numeralis. 

CONCLVS.  V.  PROPOS.  V. 
Quantitas  fucce[ftua,prout  dicit  respertran - 
[euntes  > efl  numerabilis  , aut  actu , 
aut  potenttl . 

PRob.  Quia  omne,  quod  moueturfuecelfiuc  , 
aut  extenfum  , aut  intenfura , aut  difcrctum 
eft,  fed  bgc  proprie  numerabilia  funt.  Ergo 
etiam  quantitas  fuccefliua , qug  coo/iftix  in  motu 
Iftarum  quantitatum,  numerabilis  eft  , quoad 
partes  vi  motus  pertranfeuntes  , in  quibus  ra- 
do temporis  coufiftit  • 

! t • 

corollarivm. 

ET  bine  mergit.  Qstbd  tempus  quoque  au- 
merabJIe  fit ; Quia  fcilicet  numerantur  par. 
tts  fquali  duretione  pertranfcuntei , aut  lalttm 
proportionali . 


expensi 


w 
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An  vnitas,  mmernftjut  diftinguantwrrea- 
ItttrZ  rt,  in  qun  funt. 

C VM  dicimus  Ynum,  aut  numerabile  operf 
pretium  eft  fcire  j an  intcUigamus  dcliib- 
lefto,  aut  in  fubiedo  fit  aliquid  aliud , quod  nu- 
merabile, & vnum  appellatur. 

. CONCLVS.  I.  PROPOS.  VI. 

Vnitas , qua  eft  principium  quantitatis  di- 
[creu\  non  difhnguitur  realtter  d re 
vnitatem  habente. 

E St  conclufio  noft.  pafq.  difput.  45.  par. 
fec.  3. 

Probat.  Nam  fi  vnitas  eflet  accidens  aliquod  , 
luam  vnftatcm  indiuidualem  poiEderet . Hf  c 
vnitas  itaque,  aut  eft  rna  alia  quadam  fuperad- 
dita  vnitate  , aut  eft  vna  ex  fe,  fi  ex  fe  vnitate» 
fruttur  : Ergo  etiam  fubie&um  vnum  efle  pote- 
rit abfquebac  fuperaddita  vnitate.  Si  vcr6  re- 
quiritur alia  ?nicas,quf  fit  accidens  fuperadditu, 
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iim  ad  hanc  volutem  alia  requireretur,  Ar  fic  in 


infinitum,  quod  repugnat. 

t Per  hoc  conftituitur  aliquid  indiuiduum  nu- 
mero ; vtwm  ’-n  /e, &■  di.rfum  3 quocumque 

il'oy(e d per  aliquid  extra  fe  non  poteft  quidquam 
dfe  Indiuifum  in  fe,  fe  diuifum  a quocumq;  alio, 
ergo  nccvnitatem  numcricam  confequi  poteft  : 
Minor  propof.  exponitur . Nam  per  hoc , quod 
fubftantia  fit  alba  , non  eft  alba  in  fe  proprie  : 
quia  de  fe  etiam  nigredinis  capax  eft  . Vnde  de 
fe  , neque  alba  eft  , neque  non  alba.  Ita , fi  ali* 
quid  edet  vnum  in  fe  per  aliquid  fuperadditum , 
deberet  efte  indifferens  ad  d.uifionem  , 8e  indiui- 
fionem ; nempe,  neque  ede  diuifum  , neque  non 
diuifum  ; quod  eft  impoflibile. 
j Si  indiuiduatio  eft  forma  fuperadiunda  j po- 
terit deftrui  i Deo  . Deftruatur  . Itaque  illa  na- 
tura lam  indiuiduatione  expoliata  ; vel  erit  a 
quocumque  alio  diuifa,  vel  non?  Si  non  erit  di- 
uila : Ergo  erit  idem  cum  aliqua  alia  natura  lin- 
gulari , fe  fic  eftet  lingularis  , ex  alterius , cum 
qua  vnum  eft  , fingularitate . Quod  fi  , nec  qui- 
dem ipfa  lingularis  eft  , cum  aha  idem  fequere- 
tor,  fe  fic  de  alijs,  donec  ad  naturam  fingularem 
aliquam  deuenircmus,5r  vltimam,quz  vtique  da- 
tur, & tunc  ilia  ert*ec  vna  , cumfitvltima;  quod 
eft  abfurdum  cum  dentur  multz  naturz  lingula- 
res . Vel  elfet  diuifa  i quocumque  alio  illa  na- 
tura fingularitate  priuata  a Deo.  Etiam  lingu- 
laris dfet . 

Deinde  4.  A parte  rei  vnum  in  multis  non  ad- 
mittitur' ergo  quaelibet  natura  in  fe  eft  diuifa 
in  plura  fuppofira.  Affoquin  fi  in  fe  effet  indiui- 
fa  , fe  per  multas  fuperadditas  vnitaces  diuifa  , 
effiet  vniuerfaici  parte  rei . 

j Natura  non  eft  poflibilis  fine  indiuiduls:  Er- 
ro Inter  eius  praedicata  cfleatiaiia  Inuoluitur  in- 
diuiduatio , fe  vnitas . 

6 Agens  terminat  ad  lingulare : Ergo  natura 
de  fe  eft  lingularis. Quod  ad  eam  terminet  agens. 

7 Tandem  ; Si  hpc  vnitas  eft  fuper addita  fepa- 
retur  intelle&u.Et  quero  de  entiute  illa  fui  vni- 
tate  expoliata: eftne  vna,aut  multipIex?Sl  eft  vna: 
Ergo  fine  fuperadditione  alicuius  entis  , quod 
vnitatcm  prfbeat  vna  eft,8e  lingularis : Si  multi- 
plex . Ergo  line  diuifione  aliquid  poteft  fieri 
multiplex . Deinde  adhuc  vanm  erit , cum  plu- 
masex  vnitatibus  conftet:Vnde  per  ablationem 
vobs  plures  confequerctur  vnitates  . Si  quid 
■rimm,  ftatim  apparet  abfurdum  j quoniam 
rnum , 6c  multiplex  oegatlue  opponuntur. 

CaNCL.  II.  PROPOS.  VII. 

Numerus , vt  numerus  eft , non  eft  ens  di - 
• il  melum  d re  numerdtd . 

COntra  Aulcenam  3.  Methaph.  Galetanum, 
noftrum  Morandum , 8e  alios . 

Probatur.  Quia  namtrus  componitur  ex  vulta- 
tibos.  Sed  vnitates  non  funt , quiddiftin&mn 
d re  vni  : Ergo  neque  numerus  . 

1 SI et  aliquod  accidens  a fubie&o  fepara- 
bile  numerari  pofTet . Ergo  numerabllitas  nu- 
meraretur. Quod  eft  inconuenicns . 

) Numerabllitas  dicit  pofle  numerari ; nempe 
quandam  potentiam  ad  a dualem  munerationem . 
Sed  a dualis  numeratio  nihil  fupcraddk  attod:  ot- 
ii opus  intcllc&a»  numcrftU ; Ergo  mc  au 


bilitas  aliud  fuperaddet : nifi  roffibllitas  nnvrit 
intelleftus  numerantis  . Quftd  res  in  effe  fuo 
poffibili  tales  fint  , quales  in  cfloadusli  quoad 
clTcncialia  ioueniuntur. 

4 Si  numerus  eft  accidens;  In  quo  inharrer  ? 
Non  in  omnibus  numeratis;  alioquln  daretur 
vniuerfale  a parte  rei  ; nempe  aliquod  vnum’ in 
multis  diuifis  . Si  autem  iu  aliquo  tanrdm,-aut 
eft  vnum  , aut  duo  , aut  tria  . Qnre  , cum  for- 
mr  expolitz  fuos  effedus  formiles  non  pof^nt 
fufpendere,  trUs  in  fubiedo  femper  trinum  de- 
nominaret fubledum,  fe  dualitas  duo.  Qure 
nunquam  polTct  fieri , aut  q intuor  , aut  quin- 
que. Deinde  vnicum  pofTet  denominari, trinum, 
& duo  ob  formam  triadis  , vel  duaiitatts  fubie- 
do  inhzrcntem  . 

f Si  numerus  V.g.  quinque  eft  ens  fine  fubic- 
do  erit  etiam  vnu  fine  fubiedo ; quia  vnum  , Be 
ens  conuertuncur  . Quod  fi  non  obtinet  vnita- 
tem  fine  fubiedo  j vt  patet ; neque  erit  ens  fine 
fubiedo  . Quod  verb  numerus, vt  numerus  vnl- 
tatemno  Cofequatur,patet;quia  numerus, vt  nu- 
merus eft  formaliter,  in  multiplicatione  cdfiftit. 

6 Non  poteft  feparari  ratio teraari)  i tribas 
lubiedis  . Ergtx-non  eft  accidens  ; nam  fi  tale  ef- 
fet , portet  auferri , & fic  tria  indiuidua  edent, & 
non  edent  tria  . Edent  enim  tria  : Quia  adhuc 
maneret  indiuidua  tot,  vt  erant  prius ; cdm  nul- 
lum delirudum  fuerit  , non  edent  autem  tria  j 
Quia  ab  eis  ablata  eft  ratio  ternarij . 

Dices.  Si  ergo  numerus  accidens  non  eftjncc 
aliquid  rcale : Ergo  Mufica,&  Arithmetica  agens 
de  numeris  erit  fcientia  fidttia  . 

Refpond.  Agere  de  numeratis  ipfis  rebus, pro- 
ut obijciunsur  ooftris  conceptibus  * eifqucfub- 
funt . Idcoque  ede  feientias  reales  • 

CONCL.  III.  PROPOS.  VIII. 

Vnitas , & numerus  metaphifici  conftdera- 
tus  dscit  aliquid  praeter  naturam , c?* 
fuperadiungit  aliquam  rationem 
formalem . 

I 1}  Rob.  Tunc  eft  diuerfa  formalitas  . Quan- 
| do  conceptu  aftirmatiqo  poteft  concipi 
vnum  fine  alio . Sed  natura  poteft  concipi  fine 
Indiuiduatione , & numero,  fe  dicere  . Natura 
6oncft  vnitas  indiuiduationis  , aut  numerus  • 
Ergo  fuper  naturam  addit  numeras,  8e  vnitas  ali- 
quam formalitatcm . 

1 Omnes  naturz  conueniunt  in  indiuiduatio- 
ne ; fed  non  omnes  conueniunt  in  natura  . Di- 
uerfificatur  quoque  numerus  muitoties  , 8e  non 
natura  : Ergo  vnitas,  numerufquc  dicit  aliquid 
prfter  naturam , fcllicet  vnitas,  indiuifionem  ln 
fe , & di ui fionem  i quocumque  alio : Numerus 
vero  huius  rationis  multiplicationem  ia  pluribus 
fubic&is . 

EXPENSIO  III. 

An  ratio  Indiuiduationis  conRJiat  in  diffe- 
rentia aliqua,  ob  quam  plunffcetur 

CVm  aliqui  ex  Philofophis  diulfionem,quam 
aliquod  vauni  habet  ab  alijs,dubitent,an  fit 
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diuiGo  diflimllirudini?  > ideft  diftindio;  an  vero 
diuifio  realis  per  feparatiooem  fubftantif  effeda. 
Hinc  eft , quod , ve  penitus  e flent  i 5 vnitatis  per- 
ueftigcrmis,  fle  quoque  videndum,  an  aliqua  dif- 
ferentia adferac  hanc  vnitatem  fingularltatis 
fubiedo  , vel  per  (olam  diuiflonem  obtineatur  . 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  IX. 
Vnitas  nullam  importat  differentiam  m fu 
formalttate  > maue  vlla  diflinclione 
conii  nuitur  ab  alijs  pluri  ficata , 

COntra  multos  Philofophos , qui  id  afferunt 
dc  vnitate  indiuiduationis  , przcipuc  Fon- 
fecam  in  Mcchaph.  cap.  io.  qufft.7.  fec.j.  Suarez 
in  Metia,  difp.  f.  fec.  8.  Zachar.  Pafqual.  noftr. 
Tom.  a.  Mcth.  difp.  44.  fec.  2.  num.  10. 

1 Probatur.  Diuiflo  non  ingerit  differentiam 
Inter  fubftantlas , cum  nihil  producat  , nullam- 
que  formam  nouain  fubie&o  aduehat ; fcd  per  fo- 
lam  diuiflonem  indiuidua  multiplicantur;  fc  in 
vnitates  plures  tranfeunt;  Sicut  per  coniundio- 
nem  duarum  partium  integralium  in  vnumcoa- 
lefcunt.  Ergo  vnitas  nullam  differentiam  fecum 
aduehitex  luo  formali. 

* j Prob.  Huic  afiignato  vni , V.g.  huic  indi- 
viduo non  repugnat  creari  indiuiduum  omnin& 
fimile,  ne  dum  fubftantia  ; fed  etiam  in  omnibus 
fuis  accidentibus,  vfque  ad  politionem  in  eodem 
Joco,  & fituationem  Et  tuncexpoftulo.  An  hjc 
fine  duo  indiuidua  . Quod  fl  funt;  hoc  eft  quod 
volumus,  duas  vnitates  reperiri,  quz  tamen  nul- 
la differenti;*  diflentiant.  Quod  fi  duo  non  funt; 
hoc  eft  contra  diuinam  potentiam  pugnare , cui 
fimilis  indiuidui  creatio  denegatur  • 

*»  * 3 Prob.  Similitudo  eft  relatio  , quz  funda- 
menta fupponit  proxima  ad  relationem  fundan- 
dam. Sed  fundamenta  relationis  non  poffuntef- 
{e  minus  , quam  duo . Quod  fi  fundamenta  om- 
nimoda fimilitudinis  duo  funt : Ergo  abfquc  ali- 
qua diflimilitudine  duas  vnitates  habemus. 

4 Prob  Diflimilitudo  eft  relatio;  fed  relatio 
przfuponit  pro  fundamento  plura  i Ergo  ipfa 
non  facit  pluralitatem . 

* $ Sunt  multa  vnitate  pollentia  ; Ergo  in  ge- 
nere vnitatis  coryieniunt : Sed  nec  diferepant  in 
fstionc  talis  vnitatls  ; Quia,  cum  vnitas  po- 
Beret  genus , tunc  ratio  talis  vnitatis  adueheret 
differentiam  : Ergo  tunc  conftitueret  fpeciem  , 
fciUcet  aliquod  vnum  in  multis , ideft , non  om- 
niuo  vnum  contra  przfupofitum  . 

6 Si  quz  funt  vnum  repofeerent  ad  fui  plurlta- 
tem  differentiam  ,• 1 iia , vel  effet  accidentalis, vel 
«flent  ialis  ipfi  vnitati . Si  dicas  accidentalem; 
vim  pluri  ficaodi  non  confcquitur , cum  accidens 
effe  rei  non  conftituat  r Plurificatio autem  enci- 
tatum  ab  intrinfeco , & ia  rei  entitate  conflftit . 
5i  dicas  cflcntialcm  , iam  res  different  fpecie  , 
p non  numero  ; cum  poflibilia  elfent  alia  indiui- 
dua eamdem  rationem  participantia.  Quare  iam 
• illa  differentia  eflentialis  , & participata  a pluri- 
bus indiuiduis  fpecies  effet . 

7 Qu.ia  multa  indiuidua  dantur  inter  quz  nul- 
la poteft  reperiri  diuerfleas , vt  duar  gemmz  om- 
nino fimiles . Sic  multa  dantur  , quz  diffimilu 
funt , 8e  tamen  vnum  confticuunt , vc  partes  dif- 
fimilares  in  homine;  quzc&rpus  humanum  in- 
tegrant : Ergo  differentia , nec  multiplicat  vili- 
tate? , nec  umilitudo  vnltatcra  coaftituit. 
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CONCLVS.  II.  PROPOS.  X. 

Tota  ratio  multiplicationis  indiuiduorum 
eli  fota  diuifio . 

PRobatur.  Diuifio  form.Iitcr  Importat  neg*- 
tionem  , 8r  dcftrudionem  vnionis . Verum» 
quf  vnionc  non  copulantor,  vnum  non  funt.  Er- 
go multiplicata  funt . Sed  nec  genere,  nec  fpe- 
ciei  Quoniam  nulla  inueda  eft  differentia  : Er- 
go funt  multiplicata  indiuiduatione , & vnitate 
numerica  . 

Dices.  Multa  indiuidua,  quz  nullo  modo  a 
fubiedo  diuifa  funt.'  Vt  Accidentia  materiz» 
Anima  corpori , Adus  mentis  ipfi  intelledui,  & 
inter  fe  , Ens  fuccefiiuum  fubiedo,  &?  Modi. 
Quapropter, cum  hzc  fint  indiuidua,  numeroque 
multiplicata,  & tamen  indiuifa,  diuifio  vnita- 
tem numericam  non  conftituct . 

Refp.  Hzc  omnia , derhptis  modis  effe  diuer- 
fa  numero  a fubiedo, in  quoinexlftunt,  no  adu; 
fcd  potentia  ; quiaentitatem  poffidene,  vt  faltem 
diuina  operante  potentia  fine  fubiedo  commo- 
rari polii nt  . Adidverb  de  modis  refpondctur 
non  conftituerc  >'  neque  in  fubiedo  , neque  inter 
fe  pluritatem  numericam,  fed  folum  fpecificam  » 
cum  nec  fine  fubiedo  concipi  poflint . 

CONCL.  III.  PROPOS.  XI. 

Vnitas  numerica , feu  realis,  fu  potentialis 
per  aliquam  differentiam  dignofcitur . 

PRob.  Quz  differentia  non  funt  ab  incelle&u 
diftingui  nequeunt : Ergo  ea  omnia , quz  <li- 
ftinda  cognofcuntur , aliquam  differentiam  fe- 
cum ferunt,  ob  quam  dignofeantur  . At  fi  ab  i n- 
telledures  non  diftinguantur  yvt  vnum  conci- 
piuntur: Ergo  ad  hoc , vc  intellcdus  plures  vni- 
tates concipiat , debet  recognofcere  aliquam  dif- 
ferentiam » ob  quam  diftinguat . Quod  vero  ; 
quz  diftinda  non  cognofcuntur  , vt  vnam  apre- 
hendantur,  patet  experimento  . Nam  pone  mi- 
hi aliquod  corpus  omnino  alteri  fimile  coJem  lo- 
co , ac  aliud  , & deinde  dico  ; an  fit  aliquis  in- 
tellcdus  humanus  , qui  poflic  illa  duo  corpora  » 
vt  duo  recognofcere.  Et  fl  aliquando  oculus  iu- 
dicat  continuum  gyrum  effe  Titionem  pluribus 
locis  celerrimo, & circulari  motu  deuedum;  quia 
ob  celeritatem  loca  non  diftinguit  > Tanto  ma- 
gis id  afferendum  fl  duorum  effet  omnino  idem 
locus. 

2 Prob.  Ratio  indiuifionis  in  fe  , & diuifioni* 
a quacunque  alio  eft  eadem  in  omni  indiuiduo  : 
Ergo  hzc  non  poteft  penes  inteUcdum  rem  d re 
diucrfam  demonftrare.  Igitur  aliz  differenti* 
deflderantur , ob  quas  rerum  diftindio  manife- 
fta  euadae  • 

COROLLARIVM. 

Hinc  autem  deduces  ; quod  licet  differenti* 
non  conftituant  indiuidua:  ea  tamen  ollen- 
duntj&r  quzdam  notz  funt.fir  charaderes.ob  que 
vnitates dignofeuntur . Vnde  non  eft  mirum; 
quod  intellcdus  allucinetur  quandoque  , 8e  con- 
ciplat  indiuiduum,vbi  eft  foium  poflib ile,  vel  vbi 
nullo  modo  reperiri  poteft . Quia  fcilicec  intue- 
tur aliquam  differentiam ; ob  qui  folct  indiuidua 
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diftinguere.  V nde  primo  ob  'differentias;  vel  ac-  obijeitur  nihil  inuoluat  eorum 
cldentales  , vel  fubflantiales  cQncipit  plora ; vt 
euenit  in  omnibus  heeerogeneis  . Secundo  ob 
ipfitu  dedignationem  , vt  in  omnibus  homoge- 
neis,  in  quibus  intellr&us  defignat  partes.  fc  Je 
•illis  agit,tanquam  fi  edent  plura  aAu  inJiuidua. 

Tertio  accipere  quandoque  pro  pluribus  , qua: 
nullo  modo  in  plura  faccoere  poffunt.  Quia  dif- 
ferentias percipit , ob  quas  diflinguicea  , quae 
rnuia  fune  , in  plura . Quartd  8e  aliquando  con- 
cipere, vt  vnum  ; qua:  verd  duo  funt,  fie  fi  Luces 
I diae  r fis  luminibus  prodeuntes  in  eodem  fora- 
mine deculfcntur  , videntur,  vt  vna  lux,  cumca- 
mcaduf  luces  fint%  numero  diflmdz . 


«7 

quibus  .a  parte 
rei  adnc&itur  . Sic  conceptus  perfe&us  efl  ani- 
malis . quia  ille  conceptus  , prout  in  iinelledu 
eft  rationalitatem  , quz  ei  a parte  rei  in  homine 
connexa  efl , non  inuoluit . At  fi  ego  concipiam 
ens.  Ille  conceptus  , prout  menti  fe  obfjcit, 
non  efl  perfedus ; quia,  etiam  quatenus  in  men* 
te  efl , fine  fubflantia  quid  chimencum  cuaderet. 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  XIII. 

Indiuiduatio  numerica  i rebus  indiutduatis 
perfecU  non  profundit . 


EXPENSIO  IV. 

An  unitas  numerum  conjlituae . 

NVmerus  ex  vnitatibus  conflare  quibufdam 
dificile  vifum  efl  ; cum  voitas  oppofica 
multitudini  videatur.  Verum,  vt  rem  determi- 
nemus , fic . V - % * 

CONCL.  I.  PROPOS.  XII. 

TaBhY' • j',-i  -> 

Vnitas  eft  idem  ohicfliu) ; ac  numerus ; non 
% formahter , O*  redupticatiue. 

PRob.  Plura  fune  numerus  obleft'u£  : Ea  ve- 
ro funr  ab  inuicem  diuifa,  Se  in  fe  fingula  ne- 
«juaquim  pforificara : Ergo  quodlibet  vnum  efl . 
Ergo  numerus  cx  vnltat  bus  conflat. 

Dices.  Vnom  , Se  plura  opponuntur  . Ergo 
pior  ita  sex  vnitatibus  conflare  nequit. 

Refpondetur.  Vnum , 8e  plura  opponi  difpa- 
rati,  non  negatlue  j neque  contrarii.  Nimirum 
“ **  f»ofitionequ6J  intellectus  conceperit  vnu, 
itdl  cognouiffe  quinque  . Hoc  autem  ne 
^nitaa  babet  j fcd  quilibet  alius  numeras 
preter  vaitatem . Nam  eidem  oppofitionc , qui 
opponuntur  Inum , Se  fex  5 duo,  8c  fex  , vel  duo, 
& leptem  conrradicunt ; quia  nec  duo  polfunt  efc 
fcfeptcrn  , eodem  modo , quo  nec  vnum. 

“Ices.  Quinque , Se  duo,  V.g.coAucnhint  ia 
ae  plurium  . Non  vnitas,  quz  nulli  nome- 
auenit ; nec  alicuius  communis  proprieti- 
ifors  efl . 

_ Jfp.  Numerum  fignificare  impliciti  vnita- 
temftmptam  cum  altjs  . Quare  fola  vnitate  non 
componitur  numerus  : Sola  igitur  vnitas  , vt  fo- 
lar contradicit  numero  , cllque  ea  contrarietas 
impropria  9 Se  per  reduplicationem.  Quam  etiam 
nos  fatemur . Sic  etiam  decimz  numeris  fimpli- 
cibai opponuntur  ,&  tamen  ab  eis  conflituuntur. 

a Prob.  Vnitas  eft  quadratus  , cubus  $ par  , 8e 
multas  fimi  les  numeri  proprietates  continet.  Er- 
go df  numc  rusalioqum,iiopponerctur  fpecie  ipfi 
namero,eafdcm,quas  numerus,  proprietates  noo 
esqmerarct . 

X P E N S I O V, 

An  vnitas  , numer ufjue  pnefa  fidant  perfe- 
IU  d naturis  numeratu . 

P R* fcind«re  pcrtcdc  *ft  concipere  aliquid  ta- 
i lia  naturi,  « eia.  conceptus, qui  intclledul 


PR0b.1t  Arift.8.  Metspli.  eeee.  1 6.  In  prgdica- 

t.one  Tinus  hom»  non  addtt  aliquid  aliud  , quam 
homo  , ficui  & ipfum  effe,  prster  quid  efl  ,aut  qua- 
le , u ut  quantum  , & mi  tUe , efl  micuiquc  cfsc • 
Sic  J.  Mcthaph.  tex.  jo.  Idem  enim  mus  homo  , & 
$ns  homo , & non  fon.ficat  duterjum  uhqmd  fecum 
dum  diflirMionem  repetitam  homo,  C Ttr.t  bomo,w 
mus  homo . 

Probaturque  ratione,  Vnitas  numeralis,  & 
indiutduatio  idem  funt  , -vt  fupra  di&um  efl. 
Ideoque  vniras  efl  efTe  indiuifum  in  fe , Se  diui- 
fum  a quocunquc  alio . Sed  nec  indiuifio.nec  di- 
uifio  ab  alijs  potcfl  concipi  fine  re  tndiu*fa  in  fc, 
& abalijs  dmifa  . Igitur  nec  vnitas  numeralis, 
nec  numerus  vnitatibus  conflans  fine  ipfis  rebus 
numeratis  pcrfc&o conceptu  pocefl  incelligi . 

CONCL.  II.  PROPOS.  XIV. 

Natura , netjucipft , ai  ■unitate  numerali 
perfe fli  prafandtl . 

PRobatur  ex  Arifl.  lib.  io.  Methaphif.tex.8J 
Qyod  autem  id  efl  quodammodo  fignificet  y>r,irmt 
& en • , patet , qudi [militer  fe  habet , fient  ens.  - 
a Prob.  Quidquid  efl  in  Petro  diuifum  efl  , 
V.g.  a Paulo,  Se  omnibus  alijs  i Ergo  quidquid 
efl  in  Petro  vnum  efl . 

j Prob.  Quoniam  conceptus  naturz  * fi  prout 
efl  in  mente,  confideretur  non  potcfl  faluarijfi- 
ne  vnitate , Se  Indiuiduatione  : Ergo  inuoluit  in- 
diuiduationc  faltem  polfibiletn.  N eque  enim  po- 
tefl  dici  natura  hzc , auam  concepi , fine  indiui- 
duatione  ede  potcfl  .*  ficut  potefl  afleri . Natura 
animalis  fine  rationalitate  effe' potefl . Ciim  au- 
tem natura  , vt  intcllcftu  cognita  non  potefl  fc-  , 
iungi  ab  aliquo , perfccle  non  przlcindit  ab  illo., 
Quamobrem  cum  nec  line  indiuiduatione  natur& 
concipi  podic  aihrmatiuc  ; ideo  nec  perfere. 

C.ONCL,  III.  PROPOS.  XV. 

Datur  conceptus  communis  vnitahs  , non 
autem  pluritatis . 

E St  multorum  Phllofophorum  j qui  id  de  in- 
diuiduatione fentiunr , 

Pr.  Omne  indiuiduum  conuenit  in  hoc  cum 
alio  ; qudd  fit  vnum  in  fe , & di  u ifum  a quocum- 
que alio  : Sed  hzc  rRio  potcfl  concipi  ab  intcl- 
le&u  alijs  non  conceptis  , Se  fine  hoc  , vel  alte- 
ro indiuiduo  cogitari.  Ergo  faltem  impes  fc  Ad 
przfcindi  potefl. Maxime  quia, ficut  indiunluauo 
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perfr<9c  a naturi  non  prsfcindit ; fic  nec  natura 
ab  indiuiduatione  . Sed  natura  poteft  concipi  fi- 
ne indiuiduationc;  Ergo  etiam  indiuiduatiofinc 
natura 

Prob  a.  pars.  Pluritas  nihil  addit  vnitati;  ni- 
fi  alum  vnitatcm  , fle  rnum  vni ; Ergo  ab  vno,flr 
vno  prarfcindi  nequit . 

* Ririo  przclfa  effentialiter  excludit  piurits- 
tem  : Quia  debet  elTc  quid  vnum  commune  mul- 
tis , atque  conucniens  . Ergo  piuritas , vt  plu- 
ritas prarfeindi  nequit . 

Dices  con  i.  partem.  Rationes  contrahibiles, 
Sr  contrahentes  debent  eflediuerfx  . Sed  indiui- 
duatio  prccifa  cft  eadem  , ac  illa , de  qua  diciturj 
eum  fit  vnum , Be  idem : Ergo  non  datur  ratio 
eontrahibilis  vnitatis  * 8t  per  confequens  nec 
prsrcifa . 

Refp.  Totum  concedendo  dempti  vlttmi  eon. 
fequentia  . Nam  res  , que  a parte  rei  contrahit 
Indiuiduationem,  non  eft  t ntfi  ipfum  indiuidufi, 
nempe  Hoc  , fle  illud . Non  requiritur  autem ; 

?u6d  hoc  contrahens*  Se  illud  fic  aliquid  diuer- 
um  i conceptu  meo  mentali  • nifi  per  accidens  . 
Ratio  cft:  Quia  incellc&us  multiplicat  concep- 
tus fuos  non  ratione  diuifionis  t Sed  ratione  di- 
ftindionls  . Cumque  diuifioaparte  rei  nullam 
differentiam  dicat  : Hme  eft , qubd  per  ipfam 
conceptus  fuos  multiplicare  non  poflit,  &r  in  plu- 
is fecernere,  nifi  oftenfione  huius  » vel  illius  $ 
vel  ( fi  adfit)  mediante  aliqua  differentia  extrin- 
feca . 

Dices  con.  a.  Mathematica  , vtpote  fcientia, 
przfcindit  a rebus  materialibus  : Sed  numerus 
cft  obie&ura  mathematicae . Ergo  ab  indiuiduis» 
io  quibus  ineft  poteft  przfcindi . 

Refp.  Przfcindi  quidem  numerum  ab  hoc»  & 
alio  indiu'  Juo , fed  non  per  fe  ipfum  , at  median- 
te vnitate  , quam  effentialiter  dicit  » fic  ex  qui 
rnethapbificd  componitur.  Jdeoque » cilm  nume- 
rus fit  idem  , ac  imitares  » & vnicas  przclfa  re- 
periatur  , etiam  numerus  prstfeindi  poterit . In- 
quies. Ratio  prarctfa  importat  immultiplicatio- 
nem  , vt  di&um  cft  : Ergo » neque  ratione  vnica- 
tis  przfcindi  poterit . 

Rcfpond.  PofTc  naturam  abftra&atn  in  indiui- 
dua  abftrada  multiplicari : Vt  quando  conci- 
piuntur plura  animalia;  certum  cft.  qubd  non 
concipitur  hoc.fcu  illud  animal . Sed  concipitur 
animal  abftraAum  ab  hoc  indiuiduo,  fic  animal 
abftra&um  ab  alio  Namficut  ratio  animalis  i 
pluribus  abftrahi  poteft » ita  etiam  ab  vno  taotu. 
Confideratur  ergo  animal  quodlibet  tanquam  ab 
vno  prarcifum  , fic  cum  Indiuiduatione  abftrafta. 
Quare  fi  fpecics , fic  genus  abftra&£ * concipitur 
multiplicatum»  tanto  magis  ipfa  Vnitas  . 

corollarivm. 

Hinc  poteft  agnofei  rationem  communem  in- 
diutduationis  efle  vniuocam.  Ratio  eft. quia 
tunc  tollitur  vniuocatio ; quando  in  ipfa  ratione 
vniuocd  fefe  ingerit  aliqua  diflimilitudo  j ita  vt 
ex  parte  quidem  fit  fimilis  » ex  parte  difiimiiis  . 
Verum  ratio » per  quam  dicuntur  vnicates.  fimi- 
ies  . nullam  aduchit  diffimilitudincm , quare  re- 
linquit vniuocationem . 
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EXPENSIO  VI. 

An  poffit  dari  numerus  mpnitta. 

AD  complementum  tr?&.  antecedentis  h«e 
ExpcnfionccefTaria  cft  ;nam  fuppofito, nu- 
merum infinitum  dari  non  po(Te:  Ncc  ipfa  quan- 
titas continua  infinitis  punAis  * vtpote  numera- 
bilibus conftar e poteft : At  fi  numerus  infinitus 
non  repugnat,  ibi  ftatuta  ex  parte  debilitantur. 

CONCL.  I.  PROPOS.  XVI. 

Non  poteft  dari  infinitum  afiu  in  multi- 
tudine . 

PRob.  Multitudo  infinita  , »t  p«rpicuttm  clt, 
numeris  aliquibus  finitis  conftat . Quare» 
cum  fint  finiti , omnes  fumi  pofiunc.  Suman- 
tur. Eritque  ea , qur  fuper addetur , vnitas  ex- 
tra omnem  finitatem  : Ergo  infinita  per  additio- 
nem huius  vnitatis  ea  multitudo  efficietur.  Rur- 
fufque  infinita  non  erit  : quia  per  additionem 
vnius  , numerus  finitas,  infinitas  non  euadic» 
cum  finitum  additum  finito  no  faciat  infinitum  . • 
Neque  dicas.  Hoc  argumentum  contra  Del 
aeternitatem  militare  : hoc  enim  falfum  eft  » quia 
aeternitas  numerabilis  non  eft  > cum  fic  tota  fii’ 
mul  ; nee  fluat  per  partes . 

a Vel  in  infinito  numero  adfunt  partiales  nu- 
meri » vel  non  . Si  non  : Ergo  quantitas  difereta 
fummam  mirarem  poffidet  ; cum  numeros  par- 
tiales non  ample&itur . Et  fic  infinitus  nume- 
rus vnitas  eft  . Si  vero  numeros  partiales  po di- 
det . Illi,  re)  infiniti  funt,  vel  finiti.  Si  infini- 
ti : Ergo  totum  partibus  infinitis  conftac . cum- 
que non  detur  infinitum  maius  alio,  pars  erit 
«qualis  toti.  Neque  dicas,  hoc  non  verificari 
in  infinito  » vt  aiunt  Conimbriccnres  l.i.  phyf. 
cap.  8.  q.i.  ar. 4.  »&  in  eo  totum  fu«  parti  effe 
jrqualf.  Nam  h«c  proprietas  cft  rffcntialis  con- 
ceptui totius » 80  partis  ; nec  fine  ilh  concipi  po- 
teft Quare  fi  conceduntur  partes  in  infinito  1 
Fatendum  quoque  cft  partem  ia  eo  totum  adfor- 
quare  non  poffc . 

Neque  dicas  pofle  admitti  infinita  numerorum 
inxqualia  » 8r  maius  aliquo  infinito  concipi  pof- 
fe  . Nam  fi  hoc  concedatur, etiam  multa  infinita , 
poterunt  reperir  i «qualia  . Sed  numerus  infini- 
tus vnicus  folum  eifc  poteft, cum  omnia  per  cara- 
dem  feriem  numerorum  naturalium  augeantur» 
Ergo  cum  multa  non  dentur  infinita  arqualia.ne- 
que  inaKjual  ia  admitti  poterunt.  Quod  vero  vni- 
cus numerus  tantum  fit » patet : quia  non  loqui- 
mur de  numero  rebus  applicato . Sed  fecundum 
fc»  &r  abftrade  ; qui  vnicus  eft , 8c  immultiplica- 
bilis,  fic  enim  neque  plura  4,  neque  plura  y , dan- 
tur j Sed  tantum  ex  fingulis  numeris  vnum.  Sed 
iam  ad  fecundaro  partem  Dillcmatis  tranfeamus*^ 
Et  fi  admittuntur  partes  huius  infiniti  omnes  fi-  ■ 
nitz . Ergo  £ocum  infinitum,  finitum  erit:Cum 
quidquid  in  eo  partium  reperiatur  finitum  fic , 8e 
totum  maius  fuis  partibus  fimul  fumptis  non  fit. 

3 Quia  Aduerfarij  contendunt,  quemlibet  nu- 
merum in  infinito  cfTe  innumerabilem  , etiam  fi 
fic  veluti  pars  ipfius  infiniti . Quzro : an  diul- 
dendo  in  infinitum  femper  teperiam  , quidquid 
diuifum  fic  9 iafiaitum  » vei  non  . Si  numerum 

finitum 
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finitum  nullum  inaenfo . Ergo  infinitus  nume- 
rus numeris  non  conflat , eum  in  numeris,  duo, 
tria  , quatuor  effcntialiter  reperiaotur  ; qui  certi 
numeri  infiniti  non  funt:Si  inuenio aliquos  fini- 
to*» V.  g duo  ,•  Ergo  infinitum»  finitis  numeris 
conflat, Se  per  medium  diuidi  poteft;  Vnde  te  duo 
■umerorum  infinita  darentur  vnum  maius  alio  . 

* 4 Secetur  numerus  infinitus  proportionali- 
or ; ita  vt  minus  extremum  fit  ad  maius , re  ma- 
ius ad  totum  , te  de  minori  , te  minori  extremo 
id  fiat  in  infinitum  . Certe  dlud  extremum  fem- 
pet  hac  diuifione  minus  fiet  , te  in  infinitu  pro- 
ccdedo  fiet  minus  omni  quantitate  propofita.  Sit 
ergo  propofita  quantitas  4,  Vel  ergo  hac  conti, 
nua  diuifione  manet  femper  infinitum, & fic  da- 
bitur aliquis  numerus  infinitus  minor, quam  4, 
vel  fic  tandem  finitus;  cum  ergo  ita  fic  ifte  nume- 
rus finitus  vltimo  repertus  ad  maius  extremum  » 
vt  maius  extremum  eft  ad  totum  ; 4?  fic  confccu- 
tiuc  , erit  etiam  maius  extremum  finitum  ; cum 
finiti  ad  infinitum  nulla  fic  proportio  . Quare  te 
totum  erit  finitum , non  infinitum , vt  a princi- 
pio fupponebatur . 

Neque  dicas  contra  hoc  , 4r  antecedens  argu- 
meatum  : Duilitites  in  numero  infinito  eflfc  in- 
finitas , ficut  te  t riadas  » te  quatriadas  , 8ec.  Rcfp. 
enim  idc  fequi  inc6uenics,quod  in  3.  Argum. Na 
omoino  vnitates  plurcs  erunt  dualitatibus  » te 
doalitates  minus  erunt  numero  quacernarijs . 
Quod  fi  fic.  Ergo  adhuc  vnum  infinitum  eft  ma- 
ius alio  * te  a iud  includit . Quod  fi  non  . Iam 
inter  numeos  infinitos  non  datur  proportio, qua; 
confidit.  Quod vna quantitas  plurcs  parces  de 
alia  confequjrur/quam  quod  ipfa  contineat,  vel 
pjucio res  , vel  «quales  . Si  vero  quantitates  in- 
finita: proportionem  excludunt  ; iam  Se  quanti- 
tatis efientiam  exuunt;  qug  inter  prgdicaca cflcn- 
tialia  proportionem  enumerat . 

j Vel  procefTus  finitorum  numerorum  per  fi» 
nitos  numeros  , vique  dum  peruenias  ad  infini- 
tum  , repugnat , vel  non  . Si  repugnat  , cur  In 
infinitis  deinde  admittitur.  Siquidem  ternarij 
in  infinito,  licet  infiniti , poterunt  addi  infinitis 
quacernarijs  , te  hi  quinarijs,  8e  fic  in  infinitum. 
Vnde  infinitus  cfTet  numerus  In  infinitum  nu- 
merorum , qui  facerent  infinitum  numerum , li- 
tet naturali  ferie  per  r , a,  3,  4, 8ec.  progredien- 
tes, fir  fe  augentes.  Quod  fi  nonlBpugnat.  Er- 
go repugn.ibit  infinitus  numerus  ; ciimadmiflb 
p;rpctu6  finito  , infinitus  numerus  excludatur  . 

* 6 Si  datur  infinitum  malus  alio,  vt  videtur 
concedendum  . Admiffo  numero  infinito  qtffro. 
An  infinitum  minus  includat  omnem  numerum 
pofEbilem.  Si  includit  omnem  numerum  pof- 
fibifem  Includit  etiam  maius  fe . V.  g.  infinitum 
quaternariorum  concludet  infinitum  decimaru. 
Si  non  ampjeditur  omnem  numerum  poffibilc  . 
Ergo  non  totam  feriem  naturalem  numerorum 
includit  . Sed  feries  naturalis  numerorum  non 
tora  finita  eft  . Ergoetiam  illud , quod  dicitor 
infinitum;  finitum. 

* 7 Dantur  numeri  quadrati  , qui  nafcuntur 
ex  multiplicatione  fui  in  feipfis,  vt  3.  multipli- 
catus per  3, facit  9 Dantur  quoque  fimpl  ices  nu- 
meri non  quadrati  ;qui  omnes  quadratorum  funt 
radices,  cum  in  feipfis  multiplicari  poffiu.  Ec 
idem  dicas  de  numeris  cubicis  : nempe  gemm" 
ncc  in  fc  multiplicatis,  qui , & pro  radicibus  ha- 
bent ipfos  numeros  , qui  quadratorum  funt  ra- 
dices . Quare  cum  omnes  numeri  fine  radices  a 
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fuumque quadratum,  A' cubum  obrincant;  Toe 
erunt  quadrari , te  cubi  , quot  numeri . Quare  fi 
funt  infiniti  , etiam  quadrati  , cubique  erunt  in- 
finiti. Sed  inter  quadratum  , te  rad»cem  ; inter 
cubum  t8e  radicem  multi  neceffarib  funt  numerf 
intermedii , vt  inter  ?,  te  9,  funt  4,  &rc. 

Ec  quo  maiora  quadrata,  maiorefque  cubi,  eo 
plurcs  fu  nr  numeri  intermedij  . Ergo  datis  nu- 
meris infinitis  erunt  plures  radices  ; quam  qua- 
drata , te  cubi . Sed  fupra  oflenfum  eft  elfc  tot , 
quot  numeri . Ergo  «quales , te  inxqualcs ; quod 
repugnat . 

* 9 Quanto  magis  procedimus  in  numeris,  eo 
pauciores  numero inueniuntur  quadrati  numeri, 
mu Icoque  pauciores  cubi  ,4r  tanto  ampllth  pau- 
ciores lupcr  folidi . Sed  numerus  infinitus  de- 
bet confequi  tot  cubos  , tot  quadrata  , tot  fuper- 

' folida,  quam  numeri  ; Ergo  quo  magis  progre- 
dimur In  numero,eo  magis  elongamur  ab  infini- 
to quadratorum , & cuborum,  vel  fupcrfolido- 
rum : Q_iia  rariores  eos  inuenimus  Sed  non  pof- 
famus  difcedere  ab  infinito  quadratorum  , & cu- 
borum ; quin  difcedamus  ab  infinito  radicum , 
qui  numeri  fimpl  ices  funt ; Ergo  multiplicando 
numeros  ab  infinito  difcedimus  . 

* 9 Si  numerus  infinitus  tc^alis  infinitos  nu- 
meros partiales  claudit;  multiplicetur  infinitum 
partiale  per  infinitum  totale  . Vtiquc  produ- 
cetur numerus  planus  maior  ipfo  totali;  Ergo  ip- 
fc  non  erat  totalis  ; cum  maior  illo  detur  . Sed 
rurfus  erit  totalis  • vt  prxfuponitur , cum  om- 
nem numerum  poflibiletn  includat . Ergo  tot*; 
lis , te  non  totalis  . 

Quod  fi  dicas.  Hanc  multiplicationem  adhi- 
beri neutiquam  pofleiErgo  illud, quod  dicitur  in» 
finitum, numerus  non  eft ; cum  multiplicationem 
excludat , qui  numero  edentulis  proprietas  eft . 
At  fi  numerus  totalis  i mmulcipliobil is  eft  ; nu- 
meri partiales  forte  non  erunt . Multiplicentur 
ergo  inuicem  dux  medietates, vel  proxime  nume- 
ri totalis,  & producetur  quadratum  quadruplo 
maius, quam  duf  m:dietaccs:Quare  totius  infini- 
ti totalis,  duplomaids  infinitum  erit  produdum, 
vt  prius . 

EXPENSIO  VII. 

An  numerus  e/JentUm  confcqu.uur . 

FRuftra  Arithmeticus  numeros  fprculiretur. 

fi  nullam  efientiam  pofliderent.  Neque  enim, 
Tt  volunt  Philofophi  Vftifiimo  decreto  , entia 
per  accidens  fcientijs , qur  funt  arternr  verita- 
tis fufficiens  fundamentum  prarbere  pofiunt ; 
Sed  folumefienriz  rerumiquae  immutabiles  funt, 
5e  arternr.  Videtur  autem  numerus  nulla  eden- 
tia frui  , dtim  fic  vnum  per  accidens  , vt  lapi, 
dum  acetuus  , vel  vt  multitudo  . Verum  fic . 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  XVII. 

Numerus  tffcntUm  non  poffiilet  vt  nume- 
rus ej) . 

PRobatur.  Numerus,  vt  numerus  , efiqur- 
dam  multitudo,-  fed  multitudo  efientiam  non 
obtinet , cum  fit  ens  per  accidens ; Ergo  netjuc 
numerus  cffentiS  potitur  ■ 

» Multitudo  , Se  numerusexcluduut , vt  talia , 
vnicatem  : Ergo  quid  effentiale  non  funt . patet . 

C 1 Omne 
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Omne  effentlale  en*  cft  - Omne  ens  eft  vnum  j 
cilm  vnum  Srens  conucrtantur.  Ergo  ,qubd  non 
fit  neque  vnum.  neque  eos  numerus  rtfencia  non 
gaudebit . 

i Numerus  * feu  fumltur  in  ordine  ad  intclle- 
ftum  , & fune  plures  eius  operatione*  ad  placi- 
tum  fa£z  , vel  in  ordine  ad  res  numeratas  , te  cft 
multitudo  ad  placitum  coadunata  : Sedentia  ad 
placitum  nullam  dfrntiam  adipifcuntur  . Ergo 
numerus  eiTentia  deficit. 

CONCL.  II.  PROPOS.  XVIII. 

Numerus , prout  dicit  partes  quantitatis 
numeratae,  effcntiam  pojjiitt . 

PRobat.  Quantitas  Illa  prout  fui*  partibus 
integrata  eiTentia  potitur  ?•  Ergo  etiam  nu- 
merus  » vt  eam  exprimens  fui  gaudet  eflentil . 
V.g.  fi  4«  afiumatur  tanquam  quatuor  partes  ali- 
cuius planitiei, ncceflarto  multiplicatae  in  fe  pro* 
ducent  cubum ; Quia  cubus , qui  fuperficies  fuas 
in  quatuor  partes  diuifas  habeat  necefiarib  ara- 
pleftcturi#,  cubos  partiales , quorum  quilibet 
fuperficlem  vnam  habet  vni cx  ilii*  4,  arqualem  , 
tc  fic  dicas  dcalijs  , 

CONCL.  III.  PROPOS.  XIX. 

Numerus  quoque  poffidet  efjentiam  in  ordi- 
ne ad  opera  nojlrt  mtcUeflus . 

Robatur.  Opera  noftri  intelleAus  eflentiali* 
X eonnexa  funt , te  fnarguendo  dependen- 
tia . Nam  prids  oportet  cognofeere  j deinde  in- 
dicare , tandem  dicurrerc  . Sic  quod  acceptum 
eft  , vt  priu  a : fcmpcr  acceptum  erit,  te  ftante  ei 
acceptione  , potorius  efle  non  poterit  quod 


ordmatum  ; ordinatumj  Quod  fimilc;  fimile,8rci 
Quare  lntelleAus.fi  accipit  duos  numeros  dicen- 
tes relationem  zqualitatis  ; vel  'proportionia  ad 
alios .neceflarib  illi  numeri  tales  erunt ; quia  fci- 
licetintelledtus  accepit  numerum  talis  refpcAut 
participem  *te  difcurrrc  de  alijs. 

Dices.  Euclides  7. 1 ib.  8 Beg.  abfque  vlla  de- 
pendentia ab  operbus  intcllcdus , vel  i quanti- 
tate continui  jtFc&ioqcs  numerum  demonftrat. 
Ergo  numeri  fecundum  fe  eflentiam  j quam  de- 
monftremus;  paflionefque  polEdenr . 

Refp.  Euclidem  7.  8.  te  9.  Iib.  aft-diones  nu- 
merorum demonflrare  per  reduAionem  ad  im- 
poflibiie  quoad  primas  propofitiones , quz  in 
aiijs  arguendi  fundamenta  tornunt . Deinde  ar- 
guere i ratione  continentis, 8f  contenti,  menfu* 
rantis  , te  menfurati  , que  relationes  funt , tc 
applicationes  vnius  quantitatis  ad  aliam  no- 
ftri intelleAus  jeo  quod  V.g.  fi  aifumatur nu- 
merus ; qui  fit  pars  alterius  a ; qubd  etiam 
erit  pars  maioris  ; cuius  a pars  eft  . Relatio- 
nes vero  licet  prsbeant  fundamentum  euiden. 
ter  arguendi , non  tamen  entia  eam  relationem 
habentia  per  eam  eflcntialiter  confti  tuuntur; 
cum  per  multos  Phiiofophos  relationes  nihil  fine 
a parte  rei  , fir  folum  per  opus  noftri  intcllcAus 
comparantis  habeantur  : Cum  itaque  numero- 
rum demonftrantur  paifiones  , operationum  no- 
ftri  intellcAus  in  accipiendis  vniutibus  demon- 
ftrantur , qua:  taliter  acceptae , alio  modo  accipi 
nequeunt,  alioquin  implicantia  in  ipfis  opera- 
tionibus fequeretur . 

Et  licet  operationei  intelledus , vt  (impliciter 
tales  , fine  ad  placitum  , vt  a . prob.  Conci.  1 . di- 
ximus : non  tamen  » vt  relatiux.,  te  dependentes 
inuicesn:  nam  pofitis  quibufdam  cognitionibus, 
ad  tali  modo  operandum  deinceps  in  frquentibus 
mens  impellitur  ab  ipsimet  fpcculationum  na- 
turi « ?c  Logici  ooBcnmt . 


■ ■ * 
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TRACTATVS  III. 

De  Mathematica  ciujcjue  siffccliombm. 

Vj€DAM  de  ip' a Mathematica prxcognolcenda t antequam 
limma  ipiius  centcmus, Sc  pr;cipuc  quodnam  fit  eius  obiecium; 
qui  modus  procedendi , & limilia  ; qui  animum  doceant , quo 
modo  in  mathematicis  fe  debeat  gerere;  qui  primus  & inallue. 
tus  eas  addit . Sic , Sc  in  artibus , congruum  ell  j vr  qui  eas  cal- 
lere velit,  inflrumenta prius,  Se  materiam;  qua: ei  traflanda  funt , nofcat,  mo- 
dum quoque,  quo  ea  tenere,  & manibus  verfarc,  adifeae ; vt  deinde  inipfa  ar- 
te promptius  fe  exercere , vt  illa  potiatur , facultas  fit . 


EXPENSIO  I. 

Dt  olieBo  Mathtmitica  eiujf,  abfiraBione. 

Pti  A S*S  V M P T V M. 

aVzlibet  fcientia , vt  Logicus  docet , obie- 
Jam  materiale , 8e  formale  con  (equitur. 
MatcrjaJc  quidem  efl  illud  , quod  abllla  fcientia 
con/ideratur ; Formale  verd  e(l  illa  ratio  fub  qua 
confjderatur . Sic  Medicus  confiderat  corpus 
animatum;  fcd  vtfanabile.  Sic  Phyficus confi- 
tkrac  corpus  naturale  ; fed  ve  mutabile . Sic 
Theologus  Deum  (peculatur ; fed  vt  cognofd- 
bilis  lumine  reuelato  medio  difcurfu  . Vnde  in 
medicina  corpus  animatum  erit  obiedum  mate- 
riale, fed  eius  fanabilitas  obiedum  formale. 

PRiEASSVM^TVM  II. 

ITem  confiderandum  efl ; qu6d  nulla  fcientia 
Intuetur  fuum  obiedum;  vt  In  Angulari- 
bus; fed  , vt  abftradum  ab  eis  . Neque  enim 
Medicus  confiderat  corpus  Petri,  vt  Petri : Sed, 
vt  corpus  . Ratio  efl , quia  non  vt  fingulare  ra- 
tionem formalem  participat  , fed  vt  vniuerfale . 
Qa«e  fub  ea  ratione  confideratum , debet  etiam 
concipi,  non  vt  (inguUrizatum  . At  vt  inferio- 
ribus , particularibufque  naturis  denudatum; 
cum  Petras,  vt  Petrus  fanus  fit , non  fanabile 
corpus  . Et  tanto  magis  , quod  omnis  fcientia 
rei  fpcca  Ictur  effentiam : que  a particularibus , 
Srindiuiduis  przfcindit . 

C ONCL.  I.  PROPQS.  Ii 

• * 

Obuttum  Mathematica  efi  ens  quantum 
vt  menfurabile. 

P Robae,  ex  Arift.Iib.  I.  pofl.cap.lo.  {/ture 
propter  meem  meli  Geometre  iittne  , &-de 
v\tibus  rti/2 erunt , >r  entia fiu*. 

Prob.  Nam  , qubd  fit  ens  quantum,  patet. 
Confiderat  enim  trinam  dlracnfioncm  longitudi- 


nem , latitudinem  * 8c  profunditatem , quf  funt 
dimenfiones  ens  quantum  conflituentes  . Con- 
fiderat quoque  quantitatem  eorum  , quz  corpo- 
ra non  funt ; Ergo  eius  cognitio  latius  palet fc, 
qua  corporis  , Se  in  ente  quanto  conftituenda  efl. 
a Agit  de  Conis  , Cylindris,  Sphaeris.  De 
numeris  , de  tempore  , de  luminis  intenfione  , 
de  quantitate  motuum , quz  conuenitint  tantdm 
in  ratione  entis  quantitatiui  : Ergo  ratio , per 
quam  Mathematica  ad  illa  perferutanda  fertur  » 
clientis  quanti  ; Nam  enim  de  illis  ageret  omi- 
nibus ; nifi  in  aliqui  ratione  , conuenirent  ob 
quam  in  illa  fimul  potiet  intendere . 

Dices.  Agit  de  Supcrficiebus  Lineis  Angulis  « 
quz  entia  quanta  non  funt,  cum  fint  negationes^ 
Item  obiedum  , cuiufcumque  fcientix  debet  ef-* 
fe  abftradum  ; vnde  etiam  obiedum  Mathema- 
tice . Quapropter,  eius  obiedum  erit  potitis 
quantitas  ipfa ; quam  ens  quantum. 

Refpondetur  ad  primum.  Superficies,  lineas  , 
pundaeffc corporis estrema,  ab  illo,  nec  qui- 
dem mente  , feparabilia  , vt  diximus.  Vnde 
agendo  dc  illis  , implicitd  sgit  de  corpore  . De- 
inde multa  in  fcientijsconGderantur ; quz  qui- 
dem obiedum  non  funt . Sed  folum  allumuntur, 
Unquam  necctTaria  ad  perfedam  cognitionem 
obicdi  . Sic  agit  medicina  de  plantis  ) quod  illa 
cognitio  ad  fanabilitatem  corporis  indagandam  , 
«onducat.  Sic  Theologia  de  Angelis,  Sacra- 
mentis , Peccatis.  Quz  licet  Deus  non  fint.  Or- 
dinantur tamen  ad  cognitionem  Dei  fub  ea  for- 
maiitate,  fub  qua  confidcratnr  a Theologo.  Vn- 
de licet  fuperficics  , lincz  , punda  entis  quanti 
conceptu  non  frucrentur;  eorum  tamen  Comen- 
furationes  deberet  Mathematicus  confiderare,vc, 
ad  corporis  quanti  cognitionem , perneccfl  arias. 

Ad  fecundum  rclpond.  Obiedum  cuiulcunq; 
fcientix  debere  efle  quid  fubfifteas  , & quod  di  - 
redz  fit  politum  ia  przdicameato  fubitmiz  • 
Quantitas  verd  non  ponitur  io  przdicamcnto 
fubflantiz  ; fed  ens  . 

Prob.  quoque  fecunda  pars,quod  in  ens  quan-  9 
tum  tendeat;  fed  fub  ratione  mcnfurabilis.Natn 
intendit  acquirere  cognitionem  entu  quanti . 
Quanti  vexd  effentia  in  capacitate  partium  confi- 
dit . Quare  ens,  vt  panibus  conflans , & in  par- 
tibus 
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tibus  conusnlens  » aut  difconueniens  cum  alio , 
debet  cognofci , qu*  eft  ratio  meniurc.  Deinde 
tota difpuratio,  qu*  inter  Mathematicos  vcrfa- 
tur  proportiones  corporum  rimatur  ; proportio 
vero  in  commenfurabilitatec«nfiftit . 

Dices  agit  de  lineis»  fuperficicbus  , corpori- 
bufque  irrationalibus $ qu*  nullam  commenfu- 
rabilitatem  pollidcnt . 

Refp.  Primo  quantitates  incommenfurabiles 
non  eflfe  omnino  tales  . Sed  folum  refpeciiu^  ad 
Multat  quantitatem.  Vnde  de  illis  (impliciter 
agere  potcft  . tycinde  agit  de  ipfis , ve  ad  cogni- 
tionem commenfurabilitatis  conducunt  : nili 
enimfciret,  quenam  lmear  eflfcnt  incommenfu- 
rabilcs,  nec  commenfurabilesagnofceret.aut  di- 
ftinguerrt.  Sicuri  Phyficus  agit  depriuationibus» 
Se  negationibus  » de  vacuo » de  fpatijs  immagi  - 
narijs;licet  entia  non,fint  naturalia : Quia  adco^ 
gnltionem  corporis  naturalis  dcferuiunt . 

CONCLVS.  II.  PROPOS.  II. 

Mathematica , quidquid  con fiderat  jbfira- 
# Hi  confiderat , O’  ab  ente  indtutdua  • 
i ■ It  pr*fc  indit . 

PRob.r.  ex  Arift.  1.  a.  Methaph.  cap.  ix.  Ma- 
t eri  fi  qu  ini  ah  fenfihilii  , qu*  am  iauBgibtlit : 
Senfibilir  qutdcm  vt  *s  , lignum  . InteBigibilu  ve- 
ro , qua  in  fer.fibut  ex  Hit , non  proni  Jcnfibilia  , vt- 
,6jl  fot * Mathematica. 

Probatur  veri  ratione.  Quoniam  ii  JiarrereC 
fenfibus  : tunc  multa  falfa  mentiretur;  dum  li- 
neam alteri  «qualem  omnin6  dicit  ; cdm  ta- 
men lihea  alteri  prpcise  aequalis»  vel  dari  nequeat 
in  rebus  materialibus» vel  dari  falcem  certum  noa 
iit.  Sic  redam  efle  da&am  » qu*  quidem,  an 
poflit  rediffime  duci , dubium  eft  . Sic  circum- 
ferentiam circuli  perfc&am  ; qu * in  circumfe- 
rentijs  materialibus  non  repentur.  Quod  etiam 
aduercit  Arift.  1.  poft.  cap.  io.  May ac,  inquicas  ,' 
Geometra  fdfum  fupp  nit  quemadmodum  qui'  am 
affer ur re  dicente f ; quod  non  opertent  taifo  > ti ; Geo- 
metrum  vcidmti.tiri  dicentem  pedalem,  n on  peda- 
Irm;  .1  ut  retiam  de/eriptam  non  retiam  txi H extern. 
Ceo  metra  vero  nihil  concludit » eo  quod  hac  cfl  linea » 
qn:m  ipfc  loquutut  eft , fed  quee  per  hac  oHcnduntur. 
Sic  Produslib.  2.  cap.  2.  Qui  in  fenfibilibus  arcu- 
Ius  eompofitnt , magnitudine  di  flans  > ac  certa  ratio- 
ne diminutus  , ac  ineptiarum  plenus  ah  immateria- 
lium puritate  longi  deficiens  . Geometria  neri»  cum 
de  circulo  quidquam  loquitur  , atque  diametro , & de 
faffionibusi  & affethonibur,  qua  ad  circulum  fpc- 
Rant , no»  de  feufibi  libus  docet » aut  differ  it . ab  tpfis 
quidem Jep arare  conatur ; & vniuerfale  ipjum  confi- 
derat . 

* Pfob.  2.  Nam  oftendimuspunda  impartibi- 
lit  nequaquam  dari  pofle,  a materia  friun&a  par- 
tefque  in  infinitum  diuifibilcs  cfte  prout  conii- 
deratur  I Mathematicis.  Cum  itaqne  Mathema- 
tici prefuponant  partes  in  infinitum  diuifibiles» 
patertumerc  ens  qaanturai , vt  quantum  eft  j 8e 
ideo,  vt  femper  partium  capax  . Non  autem  fu- 
mere  ens , quod  eft  a parte  rei  : quod  diuifibili- 
- A ^tis  infinit*  capax  non  eft,  aut  faltem  incertum. 
Sic  in  circulo  fupponit  Mathematicus  figuras  io-" 
(criptibiles  in  infinitum.  Hyoerbolem  ad  Afytn* 
ptotum  acceddcre  in  infinitum,  Se  multa  alia» 
qu*  certe  de  rebus  fcnftbilibus  non  pofluac  ve- 
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rificari.fed  de  ipfis.vt  abftradis.Se  vt  tales  funi. 
Dices.  Mathematica  docet  operari  in  proble- 
matibus ; Sed  operari  eft  circa  res  feufibilcs , Se 
vt  funt  a parte  rei  . Mathematica  igitur  faltem 
In  problrmat‘bus  a materia  non  abftrabic . 

Rcfp.  Docere  quidem  operari » fed  adhuc  il- 
lam operationem  , vr  a materid  feiun&am  , fc  et 
non  applicatam  confiderare . Vnde  Proclus  lib. 
2.  com.  f.  inqu  t.  Vroprii  in  A/ atbema licis  difii- 
plinis  problema  vocatur . quod  ad  contemplationem 
operantem  proponitur  . Qod  namque  in  bit  fit,  fi- 
nem, c htemplviorcm  babtr ; & fitpcnumtro  qui- 
dem eorum  , qu* fieri  non  poffuet , quadam  proble- 
mata vocant . igitur,  cum  Mathematicus  pro- 
blema proponit , & docet  operari , inftruit,  quid 
operetur , non  circa  rem  materialem  , licet , vt 
plurimum  etiam  id , per  dodriqam,  quam  tradit, 
przftari  queat  ,*  fed  circa  rem  conceptam,  61  eam 
operationem  , vt  verfantem  circa  res  abftradas 
confiderat . Quare  9e  aliquando  docet  proble- 
mata, que  fieri  nequeant,  prout  res  ita  fc  habent, 
non  abfoluti,  V.g.  datum  pondus  data  quacum- 
que potentia  mouere  . Quafi  quod  ellemus  cu- 
iuicumque  potenti*  vltimis  viribus  inftru&i  , 
Vel  cum  docet  Altitudines  ftellaru  fixarum,  la- 
titudines, logitudines  mcfurare.taqua  fi  eifemus 
in  centro , cum  nec  ibi  cfle  poflimus  i fed  in  fu- 
perficie.  Sic  deferibere  Horologia ; tamquam  ft 
planum  horizontale  fubclTet/cntro  mundi,  Sei 
centro  in  illud  planum  vmbra  decideret 

expensio  II. 

De  Machenuttica. 

Ilfi culter  poteft  apprehendere  , quis  quod 
_ ' proponitur : nifi  nec  nomen  efus  quod  pro- 

ponitur nouerit . Quare  in  primis  quzrendum 
quid  fit  Mathematica . 

Mathematice  nomen  deriuat  i Gr?co  nomine, 

3uod  Latino  deprumptu  figmficat  dodrina : fea 
ifciplinam  , eo  quin  veri  doceat  j quod  nihil  , 
nifi  per  oftenfionetiF,  vt  plurimAm  , affirmet, 
& nihil , nifi  , aut  per  fe  euidens,  aut  probatum 
ad  arguendum  pro  principijs  affumat . Ali*  ve- 
xb  fcienti*  pro  maxima  fui  parte  potids  proba- 
biles funt,  quam  cuidentes,  vnde  potcR  deffiniri. 

CONCLVS.  I.  PROPOS.  III. 

Mathematica  e fi  fcimtia  oflenfma , cuius 
ohitflum  cfl  omne  illud , quid  menfu. 
rari  poteft . 

Ac  Concludo  probatur  ipfo  tiperimento 
_ _ quoad  primam  partem,  cum  omnes  eius 
propolitionrsoftenfiuarfint . 

Dices.  Sunt  aliqui  traftatus,vt  Optica. Aftro- 
logia  , Sphfra  , Se  mult*  ali*  partes  , qu*  rabo- 
nibus probabilibus  inituntur  . Refp.  id  quidem 
effe  verum  faltem  penes  aliquas  conclufiones  , 

8e tunc  non  appellatur  (impliciter  Mathematicas 
fed  Phifiomathemarica ; quod  fic  exigente  obie- 
£to  partitu  Mathematica  fit , quoad  menfuratio- 
nem , partim  verb  Phy  fica , qub  ad  ezs  conclu- 
fiones , qu*  menfurationi  deferuiant,  V.g.  Sp he- 
ra quod  probet  fluiditatem  Ccelorum  erit  Phyll- 
ea t quatenus  verb  ex  fi tiidiutc  motus  Planetaru 
hypo- 
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hjpotcfet , te  commenfurationcs  colligit,  te ea 
do&rina  (uppofiu  oftendifc,  erit  Mathematica. 

CONCLVS.  II.  PROPOS.  IV. 

hfathcmatica  in  tres  partes  diuidi potefl  in 
Mathematicam , Vnhierfalem , Cof- 
roicam , & Microcofmicam . 

PRobatur.  Quia  cius  obleftum  in  tres  has 
fpecies  ficcffic . Nam  aut  cft  vniuerfali fli- 
mum , te  a quocumque  obie&o  fpeciali  przfcin- 
dit.  Echoc  a Mathematica  vniuerfal i confide- 
ratur;  Aut  eft  fpeciale,  & hoc  diuiditur  induas 
ampli  (Emas  partes  , nempe  mundum»  & bomntm : 
Quae  confidcrat  mundum  eiufque  proportiones 
dicitur  Cojmic.i ; quz  hominem  Microeolmica  ap* 
pellar  poteft  . 

Piima  eft  duplex  , nam  alia  eft}  quz  agit  de 
quantitate  Dtfcrea,  alia  de  Continua  . Secunda 

r>quc  duplex  eft,  alia  agir  de  C«lo  , altera  agit 
Terra  i cerremfque  omnibus  , quz  menfuris 
fubfunt  Tertia  quoque  duplex  efl  Alia  enim 
pertinet  ad  naturam  hominis ; vt  vifus  circa  qug 
verfatur  O *tica  . Alia  fpe&at  ad  artem  , vt  Mc- 
cban  ca  > te  huiufmodi  • 

Hoc  aurem  libro  tradimus  Mathematicam 
Vmuerfalem  > qua:  dc  omni  quantitate  in  com - 
muni  peragit  , 8r  omnibus  alijs  Mathematicis 
partibus  aditum  aperit.  Omnes  verd  Matbe- 
maticz  partes  poiTunt  tendere  iu  fuum  obiedum 
promifeu?  . Modo  illud  (peculando  , vt  quanti* 
tas difereu eft,  modo,  «vt  quantitas  continua . 
(^uia  fc  ilicee  , te  quantitas  , vt  fiefumpta,  te 
mundus, & homo,  in  fe quantitates  diferetas  , 8e 
continuas  ampleduntur,  in  quas  poteft  tendere 
intclledus ; vnde  promifcud  fecundum  quod  res 
exigit  , te  dependentia  obiedorum  rcpofcir,mo- 
do  fit  Geometria,  modo  Arithmetica:  Vnde  te 
harum  fdenciarum  naturam  exponere  oportet. 

CONCL.  III.  PROPOS.  V.  * 

Geometria  efl  fcientia  ofienfma,qua  de  ejudn - 
litate  continua  per traHat : Arithmetica 
veri  efl  fetent  ia  pariter  oflenfiua»  qu/t 
quantitatem  dtferetam  intuetur, &* 
amha  tflas  quantitates»vt  men- 
fur  abdes  confiderant . 

PAtet  per  (creet  conclufio;  (i  nomen  Arith- 
metica: , te  Geomctricz  fecundilm  fuam  la- 
t*m  (ijjnificationem  accipiantur.  Verum  non 
iemper  ita  cft . Geometria  enim  vt  plurimum  fi- 
gnificat  eam  partem  Mathematice  , quae  agit  dc 
planis  nomine  vniuerfal  i fibi  fpccial  iter  applica- 
to  , quz  proprie  Panthometria  dicitur.  Arith- 
metica quoque  ftri&ius  accepta  illa  eft  , quf  dat 
regulas  fupputaudi  nullis  adhibitis  demonftra- 
tioaibus  . Mathematica,  itaque  vniuerfalis , dc 
qua  hoc  Libro  agimus  partim  per  occafioncra 
^ometrid  , partim  Arithmetica  conftans  , in 
duas  quoque  partes  feccrnitur  intuitu  modi  pro- 
cedeodi : Nam  alia  eft  Eiementaris;  alia  verb  ne- 
<paquaoi>  te  licet  eadem  tradentur , tum  in  Ele- 
m«ouri,  tum  in  altera  p^rte,  te  circa  eadem  ob- 
iceta  fpcculatio  vcrfccur.  ia  Elementis  tamen 


folum  traditur  quzdam  fundamentalis , te  prima 
dodnna,  te  velut  primi  aditus  ad  profundiores 
fpeculationes  aperiuntur , in  afi/s  verb  non  elc- 
#metaribus  circa  eadem  obieda  profundioraqui- 
dem  cognofcuntur  , fcd quz  dementares  cogni-* 
tiones  nequaquam  dici  polline  , quoniam  Jimen 
non  aperiant,  vt  Elementa  efficiunt, alijs  fpccula 
tioaibus . 

EXPENSIO  HI 

De  titulis  Mathematicis . 

. ^ - ? WJ  » ' * > •'  ' m'  * 

COngruum  cft  librorum  , te  partium,  quz  in 
ipfis  reperiuntur  titulas  quandoque  expo- 
nere , vt  magis , quz  ipsa  continentur  oratione, 
te  cuidentius  innotefeant  : Idcoque  cum  Mathe- 
matica fuis  prxfigat  propofitionibus  titulos;  qui 
non  explicati  poftent,  Sripfius  rei,  de  qui  agi- 4 
tur  , obnubilare  culdentiam  : hinc  eft , quod  eos 
declarandi  prouinciam  furapfcrim  . * 

QVID  SINT  ELEMENTA. 

DE  Elementis  inquit  Proclus.  Totus  atome* 
trxfunt  quadam  t Inorem  at  a principalia , cjr  i* 
ad  ea , qu*  fcquur.tur  , prtnc.pi'  rationem  habentia , 
qu*  Elementa  appellantur  . Elementaria  ver 6 /?/„r, 
quacumque  cxten/am  in  multitudinem  cognitionem 
non  Itabent . Et  deinde.  T^pn  omne  > Umentnm  vo- 
cabitur . Verum  ea, qua  pr.ncip  di! fima  funt  eorum, 
qua  in  rei eff<fl*  ratione  funt  cor.  Fi  it  ut  a. 

Itaque  Elementa  funt  quzdam  Theoremata  , 
vel  etiam  problemata ; quz  in  re  , de  qua  agitur 
vniuerfal) (lima  funt , & plurimarum  propoficio* 
nura  fons  , te  origo  Quas  vifum  eft  Mathcma- 
ticis,feorfim  ab  alijs  propofitionibus  i fe  depen- 
dentibus fegregare  ; vepote  illz,  qu*  non  foliira 
propofitionibus  de  eadem  materia  agentibus  de- 
feruunt ; fed  multis  alijs  poffint  aditus  aperire  •' 
Vnde  vt  magis  cflcnt , ad  manus  , te  familiarius 
adifeerentur  in  vnam  (criem  coordinata  fuerut : 
Maxime  quia , nec  cognitio  quidem  omnigena; 
quz  extra  Elementis  erat  ; licetcamdem  mate- 
riam, quz  in  Elementis  verfaracft,  fpeculare- 
tur  fzpenumero  poterat  perfici  : fine  Ele- 
mentis ad  illam  materiam  fpedancibus:  Vnde, 
ne  dum  fuit  vtile ; fed  etiam  necefiariuin  , Elc- 
metares  cognitiones  ab  cxtraelcmctanbus  Iciun- 
gere:  vt  ipfivfinguiis  omnia  Elementa  , vt  res 
poftulabat , pofient  inferuire . 

QVID  SINT  PRINCIPIA. 

aVoniam  , vt  ait  Arlft. , omnis  cognitio£t 
ex  przexiftenti  cognitione  . Etiam  Ma 
thematica  quzdam  habet  principia  adeo  clara, vc 
prorsus  aegari  nequeant ; nili  ftultc  , & r impru- 
denter. Talia  funt.  Omne  totum  cft  maits  fua 
parte . In  quibus  ab  alijs  omnibus  fcientijs  dif- 
fert . Nam  principia  al  urum  fcientiarum  mulca, 
aut  negari  poflunt , aut  explicari , cum  vera  fem- 
per  non  fint  principia  ; fed  quzdam  potiu*  per- 
fuafiones  mence  firmiter  radteatasiquam  cuidea- 
tiz.  Mathematica  vera,  quz  principia  ponit, 
aucomninb  ionegabilu  funt , aut  talia , quz  , fi 
negantur,  protioasperredudionemad  lmpoih- 
bile  ofteodae . 
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DE  DEFINITIONIBVS. 

PEfinitiones  apud  Mathematicos  veri  natu-# 
ram  rei  non  explicant  ex  eorum  intentio- 
• ne  ; ctim  eflrntiam  rei  explicare  ; fcd  tarttum  no- 
men exoonere  fit  apud  ipfos  in  definitionibus 
conflit utum  , vt  fentit  CUqSoi  in  prolog.  ,& 
Galilzus  in  dialog.  contra  Bctinum  - Id  vero 
patet ; quia  fi  naturam  rei  cxrlicarent ; oporte- 
ier,quod  eam  dcfin'tionemoftendcrcnt  quiddi- 
tatmam  effe  , & naturam  rei  exponere  ; quod  ne- 
quaquam efficiunt . In  convellis  tamen  eft  jquod 
etiam  aliquando  naturam  rei  exponant.  Sed  id 
non  curat  Mathematicus  \ fiqut dem,  fi  curaret, 

» . maxime  in  id  incumberet ; vt  talem  effe  rei  natu- 
v-  ram  ; qpalem  definitio  defetibit , comprobaret . 
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A D Oftulat*a  funt  quadam ; quar  faciliter  conce- 
J duntur»  vt  fiant,  8e  quafi  axiomata  funt ; fed 
bsrc  folum  fpcculatiua  ; illa  vero  operatiua.  V . g. 
vt  liceat  lineam  Jucct.Vt  liceat , tine*  adiuugcre . 
Vi  liceat.  Q^ncumquc  dtflanra  cheulm  du  ere • 
Vcrtkm  non  omnia;  quar  clara  funt , Sf  concedi* 
bilia  poftulantur.  Giin  etiam.  Pr educere  luteam 
aqu  ilrm  alteri,  aut.  £ aiumnue  dittanr  alni  >m 
pr  ducere  potuiffec  poftulari  ab  Euclide.*  quod 
tamen  non  fecit  s Sed  ea  fine  quibus  permiffis 
nulla  poffet  inchoari  Mathematica opcratio.Cum 
debeamus  polTe  aliquid  efficere,  fine  probatione  » 
vtopus  prlmfi  ei  operatione  e tre&mn  offendatur 
cuidcnter  fe  bene  habere . 

QVID  SIT  THEOREMA. 

THcorcma  eft  pura  fpeculatio  alicuius  ptf- 
fionisquanttatiuar  euidens.  qu*  nullo  mo- 
do aliter  effe  poteft,vocaturque  Theorema ; qui* 
in  pura  fpeculatlone  flftit , & nihil  efficit. 

QVID  SIT  PROBLEMA. 

PRoblema  vocatur  fic  . Quod  fit  circa  opera- 
tionem , qu*  , aut  alio  modo  exequi  poffet  , 
aut  circa  illam  materiam  aliud  effici : vt  fi  quan- 
do dcmonftrat . Triangulum  aftilaterum  fuper 
1 repam  eonfitu • re » hoc  opus  » aut  alio  modo  exe- 
cntioni  mandari » aut  aliquod  aliud  triangulum 
fuper  illam  redam  conftltui  poffet,  & ideo 
'Prnblemi  vocatur  ad  fimilitudinem  Problematis 
dia^edici  ; quod  ficut  in  vtramqup  contradido- 
. rlam  affi  rmari  poteff ; fic  & P/nblcraa  Mathema- 
ticum , & hoc  modo  , 8c  alio  effici , & circa  eam- 
dem  materi jm  aliudvn  opus  demandari.  Vnde 
illud  quod  alto  molo  effici  nequit;  ncc  de  ea- 
dem materia  aliud  fabricati , non  vt  Problema» 

, fed  vt  Th.orema  proponendum  eft.  Sic  fi  qui* 
proponeret  in  femicirculo  angulum  rc&umeffi- 
. cere  : Omnino  errorem  acciperet ; cum  omni* 
angui  us  tn  femicirculo  redus  fit : vnde  cum  alfo 
modo  effici  nequeat ; nec  alius  angulus  in  femi- 
* ”, circulo  conditui  polii  t : Non  erit  hoc  , vt  Pro- 
facma ; proponendum  ;»fcdrt  Theorema.  At» 
inquies  , f.int  quadam,  quae  ad  modum  proble- 
snatis  , & 1 Ivorematis  pro  onl  poliunt.  Id  enim 
verum  cd  A'  licet  aliquod  1 hcorctru  poflit  etiam 
fubirc  rationem  problematis  ; non  tamen  vice 
VC(sa . Vade  attcatitls  confidcrandum  eft  j an 
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ea.quz  problematis  fpeciem  ferunt.  Vei  £ illini 
naturam  affequantur.  • Antiquorum  vero  fcnren- 
tiam  Pappus  refert  de  Theoremate»  & Proble- 
mate . Dixerunt , inquiens  , Theorema  effe  , quod 
proponitur  iuipfius  prtpofiti  demor,  (Iratior,  em.  Pro- 
hiema  , quod  effertur  in  conUrudionm  propoftti\ 
ideft  propofitionis . 

QVID  SIT  PORISM  A. 

POriCmatis  nomen  etiam  apud  antiquo»  fuit 
controuerfum  , & videtu1.  Pappus  triplicem 
efferre  Povifnuiii  (ignificationcm . Ptimam  ex- 
plicat  ■ quam  antiquioribus  tribuit  i dum 
ait.  Hiram  astem  fpcciel  omr.el  neque  TnbUmt- 
fsm,  neq-e  Th,  .rtmatum  : fed  mediam  quaedam 
inter  bat formam.  & naturam  babenf  ; quo  faflum  . 
eU,  vt  x multU  Gtmcmi  a q quidem  ex  onere  efliqr 
Trohlnm  K > , alit  vtto  TbenrtmaU  optanti fint. 

Secudi  vero  iunioru  affert, inquies.  Immutata 
eff  autem  hett  Torfmaiii  definiti,.  apud  iuniorei,& 
defituicrun", Partha  eft, quid  hypelhefi  dtfittl  a Itta- 
li  Tt-twrmre.  Ideft  , quod  nullam  confequitur 
hynnthrfim  , feu  fuppofitionem  : Pro  quofclen- 
dum  , quo  Theotema  triplici  modo  poteft  confi- 
derari.  Primo  quoad  modum  procedendi  in  pro- 
batione. Secundo  quoad  ea  , qup  antecedunt  dc- 
monftratlonem . T ert  o quoad  ea,  qu*  inde- 
monfiratione  oftenduntur . 

Modus  procedendi  quadruplus  eftjnam  ai\t  di- 
uerfas  partes  enumerat,  aut  plurescafut»  aut 
diucrfos  progr;  ffus  probando  pn6s  multa  alia  , 
antequam  ad  vltimam  conclufionem  deueniat , 
aut  fimnlcx  eft,  nullaque  vel  partium , vel  pro- 
greffoum,  vel  cafuum  multiplicitate  diferimina- 
tur.  Ponfma  itaque  videtur  appellatum  Theo- 
rema multiplex  ex  aliquorum  fententia,  aut  par- 
tibus , aut  cafibus  , aut  progreffibus  . Quare  p 
inquit  Pappus  Porifma  i mulus  ftc  inteUtgitur,  j 
yt  ar  fitiafa  rotfeflio  fit  ad  jlnAyfim  grauiorun, 

feu  dffieUiorum  problematum,  & gerurnm  ia  cow- 
prrbenfibilem  multitudini prabente  ipforum  natura . 

Si  ver6  Theorema  confideretur  quoad  antecen- 
tia ; io  triplici  quoque  differentia  verfantur.  Ali* 
prrfuponunc  aliquid  in  gratiam  aduerfariorum  • ^ 

Alia  przfupponunt  aliquid  faftum;  quod  non  eft 
operi  demandatum  • ve  Archimedes  przfuponit. 

V.  g.  Spheram  effe  proportionaliter  fcAam  per 
talem  fapcrficiem , Be  probat  deinde,  id  vere  ta- 
liter fe  habere.  Alia  iubeot  ad  demonft rationem 
efficiendam , talem  , aut  tali  modo  operationem 
facieqdam.  V.  g.  tatem  lineam  ducere  . T andem 
fi  confideretur  Theorema , quo  ad  ea,  qu*  in  de* 
monftratione  oftenduntur  duplex  eft;  nempe  lo- 
cale , & non  locale.Locale  eft  illud , quod  often- 
dit  locura.  V.g.  lineas  effe  parallelas.  Extremum 
alicuius  line*  effe  m circumferentia.  Tale  puti- 
dum effe  in  medio  circuli  ; quar  proprie  circ* 
quantitatem  non  funt ; nifi  redo&iue  , quatcnft* 
locus  eft  proprietas  rei  quantitaciu*  , & delcruit 
ad  illius  cognitionem. 

Dicit  itsquePappus.  Quod  fecundum  I umo- 
res Porifaja  non  eft  Theorema  locale  , eo  qui* 
prxfuponat  Hypothtfira,  feu  aliquam  fuppofitio- 
nem , quam  deinde  noo  explicat , cuius  fit  illa 
fdppofitto  , feu  quznam  ? Infuper  illud  verbum 
deficit  ambiguum  eft;  nefe imus  enim  : An  deficiat 
ipia  hypothefis  ad  hnc,vt  fit  theorema  locale:  A a 
Ipfum  1 heorema  defici  v a locali, ideft  locali*  na- 
tura n6  aflequatnr,coquod  Hypothefim  obtineat. 
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Veram  Proclus  in  Euclide»  lib.  fic  Porif- 

di  definit.  Vorifma  etiam  de  quibujdam  problema* 
r<frf  dicitur  qualia  funt  ab  Endide  cnfcnpea  porif- 
ntte  . Trepni  rettuli*  dicuntur  ; qaando  exde- 
mttfirutu  allu-i  aliquod  Tbtonma  *ob;t  non  propo 
tr.tAur  emerit , & offertur : Quod  propter  e a Pc- 
flU  appellarunt*  quoji  luctum  ex  fcientifica  deiOML  _ 
Unione  obiter  , & pratcr  cxpcBationom  fattum  . 

Itaque  habemus  clar  um  duplicem  fenfum  > pc- 
aes  quem  Porifma  accipi  queat.  Primum  ex  Pap- 
po iuxta  antiquos,  f.  quod  fit  quid  medium  inter 
Problema*  & Theorema, quod  Se  poffit,  vt  Theo- 
rema » & vt  Problema  proponi . Secundum  ex 
Proclo.  Quod  fit  vel  uti  quoddam  Corollarium 
e«  dcmonftrationecolle&um  , Sebreuitercx  di- 
ftisoftenfum  . Obtinemus  quoque  alias  duas  ex 

Pappo  Porlfmatis  acceptiones ; fedobfcuras,  8e 
ancipltes  : Nempe , quod  fit  aliquid  fimile  Theo- 
remati locali . Vel  quod  fit  Theorema , vel  Pro- 
blema quoddam  multiplex  • 

QVID  SIT  ZETEMA. 

r^Etema  eft  titulus;  quem  Algcbrlcl  fuls  ope- 
j rationibus  praefigunt:  cum  enim  ea  > qu* 
Algebra  docet  non  dcmonftrentur  ; fed  in  ipfa 
operatione  nota  , 8e  euidentia  auadant ; propter 
hoc,aec  Problema,  nec  Theorema  appellare  po- 
tuerunt: vnde  quam  medio  nomine  Zctema  ap- 
pellauerunt . 

QVlD  SIT  LEMMA. 

t Emmata  fimt  propofitiones  minus  prlncipa- 
L les , 8e  qu*  obieftura  , de  quo  agimus  , noa 
tefpiciunt . Sed  tamen  ad  demooftracioncs  alte- 
rius propofitionls  omniofe  ncccffarig  fune.  Lem- 
ma itaque  cft  demonft  ratio»  fcu  conftrufcio,  qu*. 
nectirano  ad  dcmonftrandam  aliam  propofir.o- 
nem  principalem,  & ad  rem  fpc^tem  prster 
inftitutum  affumitur . , 

QVID  SIT  PROPOSITIO. 

PRonofitio  cft  nomen  quoddam  genericumj 
quod  tum  Porifmarl , tim  Problemati  . tum 
Tbcoremat!  conuenit , 8t  nihil  aliud  fignificat  j 
nifiquod  proponitur  aliquid  oftendendum  ■ 

QVID  SIT  ANALYSIS,  ET  SYNTHESIS. 

ANilyfis  nihil  aliud  eft  j nifi  quidam  expli- 
catiotei  ,qui  proponitur.  Synthelis  ve- 
ri arripitur,  cum  iraditur  modus  operis , qubd 

fieri  lubectar  . 

expensio  III. 

De  Mathematica  inflruflionc . 

MAthetnatica  ialUtutio  > aut  poteft  fumi 
iujcia  fubic&um , aut  penea  modum  in- 

ftruendi  . 

Si  penes  modum  inftruendi . Modus  quidem 
trudent  cft . Sed  Syllogiimls  non  procedit  , »t 
Enthimcmatom  continuata  fetie  , qui  brculda 
probant . Ratio  huius  rei  eft : Quia  . cum  fipd 
rmetant  eafdem  litcrai,  ii  tres  ptopoGtiones  ef- 
ficerene  , vt  tequirit  Syllogifmus  , pronam  in 
mentem  audientium  confuSonem  inducerent . 


Vnde  Eotymematibua  vtutur.quf  coclufionc  Im-  ‘ 
mediatam  habent  ,8r  qui  probata  Syllogifmi  de-, 
monftratiui  efficaciam  confequuntur . 
a Quod  incipiat  a primis  principijs  > & paula- 
tim  deutnlat  ad  concluiiones  . Vnde  contrario 
, modo  . ac  Philofophia  facit , (iquidem  hic  con- 
^ cluiionem  immediate  a pnmiflis  deducit  imme- 
. dialioribus,  &•  deinde  affumptas  primlffaspro- 
' bat  cuidentioribus  aiijs  , donec  ad  prima  princi- 
pia deuentum  iit . At  Mathciis  a primis  prinei- 
piia  incipit,  «e  paulatim  per  diucrfa  Enihimcraa- 
tt*,  diucrfafque  concluiiones , ad  illam  vltimam, 
quam  propofuit , tandem  accedit , St  in  illa  con- 
quiefeit . « 

) Mathematici  nunquam  anticipant,  neque  vt  . 

ptobata  accipiunt  , qui  pruband^poftmodum 
funt . Vnde  Proetus  ad  it.  Eucl.  propoli  ait . 
Dcmonfirationeln  autem , qua  perjeme  rculum  pt ; 
nec  commemorare  diurno»  eft  : Malea  enim 
amicorum  , qua  pofferiul  ollerdinda/m  t,  ab  EU- 
mtnurtfque  i-Pitutmit  ordina  omttUgfatiiii . i t 
propof  •»}.  reipeieudo  operationem,  qnajiuitt 
anguli  iquales  ex  periphcrljs  interceptis  equili- 
bus inquit.  Huiu/modi  itaque  olleefton rm  , tau- 
quam  polleriortlmt  vi  entem , ab  dementari  tnflttf 
time  alienam  cfle  tenjemuta  . 

Aliquando  tamen  Ipie  Proclus  anticipault 
oftendendo  ad  propof  14  Eucl.  qui  fequent  bus 
indigebant  ad  fui  oftenfioncm,  in  hoc  verd  fe 
geffit  tanquam  interpres , «r  non  vt  abfoluob  pa- 

rcret  euidentia, n;  fed  pot.ds,  vt  indigitarct  falla- 
cia. , qui  In  ea  propofitionc  potulircnt  accipi. 

Sic  Glauius  contra  Pcllctarium  anticipat  ,«r 
Commandinus  , ve!  qui  ^didernnt  propoi.  ex- 
tremas lib.  e . Eucl.  fupoonnnt  enim  propoCi  t- 
lib.  6.  Nam  verd  non  poteft  dici  demonftratio  , 
nec  intilligi  quidem,  qui  jcptfupon.e  noooltcn- 
fa  , fed  potius  credulitas  7 «r  obfcuntas  : cdm 
addlicctem  opporteat  credere  ea  effe 
tai  vt  hic  , qui  ab  illis  dependent , fibi  petfua 
deat  ,8r  capere  nequeat  illa,  quorum,  nec  qui- 
dem figuram  alpexit . Vnde  valde  .1H  culpandi 
funti  qui  Euclidis  Elementa  perperam  augentes, 
ea  Introducunt,  qui  multa  cognitione  aliarum 
propofitionum  Indigent , non  dum  hauftam , vt 
fuam  euidcntlam  nancifcantur  . 

4 Peregrina  fugiunt , «r  qui  ab  mftituto  rece- 
dunt . S,e  Proci,  lib.*.  cap.  10.  enumerat  condi- 
tiones , qui  ad  inftitutionem  Mathematicam 
neceifarii  funt ; Sr  ea  inter  primas  cft  r quod  Jtcul 
nccetfkrU  non  omittat  t fie  /aperfina  nm  ,r.urfer.,t ! 
pcrlpicuitatcm  , & breuiialtm  (eruet . Et  ratio 
ia . Quod  impertinens  fit,  fclentlam  extra  fnum 
obiciSum  vagm.  & ali»  obi.»,  contemplar,, 
qui  ad  ipfam  000  [pcftant . Cumq«| patre.  Ma. 
thematici  fint  rdtniii  raaxime  iuborJi  atat  , 
quarti  vna  ab  alia  aliquo  femper  lubaUcrnauoim 
vinculo  dependeat ; omnes  commifcere,  cft  om- 
nes confundere,  nibilque  ccrt,  tradere  i 
nia  fine  neceifarii  dependenti»  traduntur.  Vnde 
in  iura  Mathematica  maxime  illi  peccant , qnl.vt 
e,  vngue  adifeamus  Leonem,  dum  vnampto- 
pOfitionem  probant , alias  , qu*  l« 

funt , praxes , ptopofitionefque  ex  >l.,s 
gnitis  oftenfas  , aut  tantummodo  afftrta,  adfe 
runt.Srfic mente,  difeentiam  tenebris,  offun- 
dant , te  in  ambiges  vtgent. 

s Eandem  probationem  multoties  repetunt, 
dummodo  propofitionideferuiat,  quam  demon- 
fttare  fatagunt  : Sk  eandem  demonft  rationem 

D 9.&1». 


le  TRAC 

p.  Se  ir . propof.  primi  Euclides  replicat , vt  paf- 
fim  vbiquc  videre  eft  - 

6 Licet  nitantur,  qox  proponunt , oftendere 
Mathematici , aiiqua  tamen  funt  ; que  nonniil 
probabili  ratione  attingunt : Vode  Mathefis  fe- 
cundum omnes  fuas  partes  euidens  non  cft:Nam 
|n  multis  fuis  partibus  ob  defe&um  principio-^ 
fum  * ab  inflituto  deficit , Se  probabilitate con- 
quMbKT^  Sic  Aftroiog»a,Optica>Sphera  quoque. 
Se  Theorlca  Planetarum  , &multiafij  tradatus 
ex  parte quide  cuidentes  funr,ex  parte  rerb  piW 
babiles  euadunt , vnde  8e  Phifiomathematicl  dF 
euntur,  Omnes  autem  praxes  Mathematice  pro- 
babiles funt.  Quis  enim  credat  fe  diuiflfle  per- 
fe&iAime  lineam  bifariam?  Circulum  perfe&if. 
fimum  dux  fiV?  & circinum,aut  crure  fegirante, 
aurpede  immoto  parumper  non  diuaricafie , 8e 
fiede  alijs . Qua  de  re  Problemata  Mathemati- 
ca , vt  moniiimus,  abftra&x  femper  funt  intelli- 
genda , vt  euident  er  concludant . ' 

E X P E N S I O IV. 

Deillit,  qui  jlniijs  Mathematicis  operam 
nauant . 


SCiant  illi  fruftra  terere  tempus , Se  in  vento* 
niti:  fi  poApofitis  Elementis, 8e  prfrequifi- 
tis  traditibus , velint  pofteriores  Mathematica* 
demonft rationes  haurire.  Duplici  enim  decau- 
fa  nunquam  inteiligeot . Primo , quod  ea  , auar 
in  dcmonftratis  apud  Mathematicos  funt,obicu- 
ra  per  fe  fint , & qux  unigmacis  formaro  prgfe- 
ferant  , vt  putes  de  tripode  Apollinem  loqui, 
firabfoleta  enari.  Imo  & aliqua  a probabilitate 
remotiffima  funt : ni/i  demonftratione  firmen- 
tur ita  quod;  nec  quide  probabilem  affenium  ei* 
Jntelle&us  prxbcrc  ponit  proprio  lumine  ad  id. 
fuadcntc,qaod  no  cuenit  in  alijs  fciencijs.S  i qui- 
dem , qux  V.g.  Philofophi  affumunt»  vt  proba- 
ta , Se  demontlrata  in  antecedentibus  talia  funt  , 
vt  intcllcftus  propria  vi  impellente  non  abnuat. 
Vnde  fi  non  euidentem  , falcem  probabilem  co- 
gnitionem aficquuntur. 

a Termini  Mathematici  obfcuri  $ neque  pro- 
prie,quid  fignificcnt , Se  quo  pa&o  imaginationi 
raprefentari  queant,  neicic  ille  , qui  prima  non 
viderit*  Sicut  emm  propnficio /inc  figura  licet 
rouJtis  explicata,  & clartifimis  verbis  * argumen- 
ti/que  oftenfa  percipi  nequit . I»  mulcb  minus, 
qux  prxccfferunt  intellt&ui  , feu  imaginationi 
fuccurrere queunt , cum  tum  demonftratione, 
tum  figur^oeftituantur . Quamobrem  patienter 
procedendum  eft , Se  cum  tranatus  primus  alteri 
aditum  prxbcat  , per  omne*  focce/Euc  tranfcun- 
dum.  Verum  tamen  eft , quod  non  omnes  trs- 
daeusxquali  nexu  fe  vinciunt,  aut  adeo  ncceffa- 
rio , vt  qui*  aliquem  intermittere  non  poAit , 
dUmadaiiosfeAinet;  fed  vtplurimumfe  necef- 
fario  ailringunt  vinculo  , aut  certe  muit&facj-  y 
lius  enc  antecedentia  lcg-fTc  , vtfingulapoArc- 
ma  omnino  percipiantur  . 

Verum  eft  quoque  Mathematica  praxibus  vt!*  * 
|ux  independenter  ab  omni  demonftratione  pot 
_int  exerceri  , fcd  nunquam  inteiligi.  Et  hinc 
•rtifex  Mathematicus  exckllens,^ peritus  «u*- 
dere  pote  A fpretis  demonft  rationibus;qu$  oftea- 
dcndis,  non  eicrcendu  praxibus  lufcruiunt  « 


T A T V S III. 

Ne  tamen  aliquis  , qui  vnam  , aut  alteram 
Mathefeos  partem  confequi  exoptat , non  ema- 
nem animo  ampl^fti , mole  rerum  adifcendafnra 
obrutus,  deficiat,  & ab  incepto  fe  abfterrtat» 
Angulis  tradHtibus  indicabimus  , quxnim  ne- 
•ib  prarcogrvofcenda , qu*n‘am  tantum  vcill- 
t facili  prxtermitti  poflint  $ Et  per  omne* 
__.jes  expeditd  omnibus  fuperfluis  amputatis  <H- 
_curremus,  vt  quantum  in  nobis  eft  » omtli*  fx- 
ce/Tat  difficultas,  Sc  planam  fternatur  Iter  ad  oot* 
nia  mcelUgenda* 

Si  quis  verb  exquirat*  Quinam  ineeni*  ad 
/ludia  Mathematica  apta  fint . Ifti  refponfitnt 
erit . Pueros  omninb  ablegandos , fi  dc  demon- 
strationibus agatur  , foiumque  ad  primas  defi- 
nitiones, & praxes  admitti  poterunt*  Demon- 
ftrationes  enim  Mathcmatiex  arduae  funt , Se  in- 
tellc&um  perfpicacem  Se  acutom  fummoperi  re- 
quirunt , maximi , cum  agitur  de  proportioni- 
bus . Et  fi  quando  quarrit  Ariftoccles  . efl, 
quod  pusr  jieri  Mathematicus poteft,  faplens  autetn» 
eat  natur  aRs  w>n  potcfl.  Non  intelligit  /Implici- 
ter de  puero  j‘Sed  de  iuuene . Siccnim  affirmat 
6.  mor.  cap.  8.  iuaencf  licet  Ccomttr.ci , & Mathe- 
matici , & ia  eiufmoii  rebus  fjpieutereuadunti  pru- 
dentes autem  euadirc  non  ridentur.  Quod  8e  poteft 
ineelligi  circa  praxes  } ficut  Se  prudens  fpccula- 
tiue  muenis  fieri  ,•  fed  non  pra&icc  poteft  ; ia- 
uentute.  Se  feroorc  animi,  rerumque  inexperien- 
• tii prohibente  axiomata  prudentiead  opus  rc&d 
demandari  . Sic  licet  iuuenes  exercitarr€imi  ia 
rebus  Mathematicis  fint ; non  tamen  in  demon- 
ftrationibus  exhauriendis . Cum  enim  luucnuot 
animi  inftabifes,  Se  ad  oble&amenta  aclines  fint, 
parum  ad  Mathematicam  habiles  videntur , quae 
ingenium  patiens  , flabile , remotum , & forica- 
rium requirit  , & maximi  quod  hodie  Mathefis 
in  tantam  molem  exercuerit ; ve  qui  omnia  pro- 
be nouerit»  iam  ad  canos  fe  perucnifie  cnm  ipfa 
perfedione  do&rinx  experiatur . 

EXPENSIO  V. 


De  Principijs . 

PRincipia , qux  primo  Elementorum  libro  in- 
feniittht  ,ea  toti  Mathemuicc  aditum  fter- 
nunt , ficut  Se  ipfe  primus  liber  janua  ipfius  cfl, 
& limen,  quo  poflftabito,  nullum  aliunde  in  eius 
dcmonftraciones  fefe  iter  aperiat . Sunt  autem 
in  duplici  differentia  ; nam  quardam  funr , qux 
pectinent  ad  materiaro , de  qua  agitur,  vt  defini- 
tiones J albe  , qux  ad  difcurlum , Be  argumenta- 
tionem inferuiunt : vt  funt  prima  principia  per 
fe  nota , & conccffioncs  . 


I 


dIfinitio  i. 

jp  Vadum  tfl , tuitu  fari  inia. 

DEFINITIO  II. 

Y liat,  tfl  lor.f^tudo  hlilulinis  exfert . 

DEFINITIO  III. 

Sr perficies  cfl , tuu  laupMdhcm  , & latlntli- 
nem  tantum  habet  • 

* Dicicu  fundum  raUam  pictem  tubere ; quii 
...  . aed- 


t Google 


DE  MATHEMATICIS  AFFECTFONIBVS: 

tttlpltur,  vt  vltimus  terminus  lines,*  llnea.ve  ' . 

D E F I NT  I T 1 .0  VI. 


rltimus  terminus  fuperficici : Sift»erficies  autem» 
n vi  naius  terminus  corporis  conceptu  expfici- 
to , 8e  inadf quato . Idcoque  a fuperficie  exclu-» 
dantur  partes  fecundum  eam  rationem  , In  qu| 
concipitur  terminus  : nempe  penes  profundita- 
tem > non  quidem  pofkiud  , 8c  conceptu  affirma- 
tiuo,  fed  negatiue  prsfcindcndo  a partibus  fe- 
cundum profunditatem  /fle  de  illo  conceptu  ^o- 


^^  Erniiaiji/perficiermn  fur.r  Ineo, 
rt 

«j Bs  . J ■■ 

habeant  , latitudinem  tamen  » Sr  longitudinem 


5 One  r fici  erum  • * Vmfijfam  terminantium 
Ia  Proetus  aflignat , yjnhras , qtic  cum  pri- 
fcs  fint , Se  nHiil  cpnfequenter  altitodinij 


exembla  Proci 
uaJl-* 


quitu r Euclides  in  fuperficie definienaa  exclude-  * tur.  Illud  njitique , in  quo  v.wbra  finit , lux  in- 


pofltdeit  lineifque  terminantibus  circumirnba- 


do  partes  » qOoad  profunditatem  d fupcrftcf* 
prout  inadarquatd  concela  , *'prout  in' 
loteilcfiu  . Et 'eodem  modo  loquiturde  linea, la- 
titudinem ab  ea  excludendo;  quia  prpeise,  vt  In- 
aqua** concepta  , prout  te rminuj  fuperficici, 
partes  penes  heifudinem  excludit.  Ecqulafrfin- 


cioie  , qftod  equidem  indiiiifiblle  eft : nifi  , p<r- 
numbra  oblicCrctur,  linea  eft  , vmbrofam  fuper- 
ficicm  tcrmlrils  definiens . 

DEFINITIO  Vllf 


&a  fun:  quoque  termini  linee;  hinc  eft  , q«*bd  O^p^ieLplaua^/l  ea  ,qua  c>r  a judjuat  interia- 
etiam  a pundo  debuit  excludere  partes  ftcuq-  *.J *'cc?nhear.  . .e 

*«&■  gkudincnt,  8e  quis  eratiqjinea  ,&pcr- 


dtinebat  ad  quid  ipfiusjdim  qflet  eius  vltlmus ter-' 
minus ; hinc,  artfcanv  debuere  ab  eo  excludi  par- 
tes penes  latitudinem;  8e «quoniam  lHiea , quid 
erat  fuperficici , vtpoce  terminus  ipfius  ; hinc Sr 
a linea  , &r  ideo  ctiSm  i putido  debuit  excludere 
partes  pencs'profun<Jltoccni.  Ideoque  pifndpm  « 
pAdse  fumptum  , vttermintis  lioef  debuit  cx-, 
clu dere partes,  «r  pehcs.]ongituncm,«rl3tbudi-# 
nem,  & profunditatem . Vrjoc  benLdcfioitiun* 
eft-  emut  o.t rt  tStlla;  non  quidem  i parte  rei*;  fed 
pront  fybftat  noftra  conceptibus  negatiuis  ex- 
plisitis'*  inaiqquatisi^.ripiwidum,  piam  pdo- 
, ut  eft  in  intellcdu ; fed  adequad  conceptum  par- 
tes obtineat  . 

DEFINITIO  IV. 

LInt*  Mutem  Urmitti  funt  puntfa. 

Non  quod  omnis  linea  terminos  confequa- 
tur , cuin  muft*  redeint  in-fcmctipfas , rt  Ctrtu - 
t,ri,  , Eliprica  , Orbiculari  t . Sed  quia  omnis  li- 
nea , quexerminosebntequ^tur  punda  vici  ter- 
minorum rccognofcat*j  8c  quoJomire'pundumt 
▼t  terminus  alicui  iit  Rneip  concipiam  fit ; ?um, 
fe  fo'u m , vjf  quaucitaf concipi  nequtatta  ratio- 
qc  , qa6il  nullam  fine  linet  partem  obtineat  : Ex 
partibus  autem  , rt  didum  eft , quantitas  cflen- 
tialitbr  confiat . 


m 


D E F I N 1 -T  IX}  -f. 


n 13 1 /:,M  c/!,ju4  nr  jctjtto Jh:l)utcr‘jletpi8:t. 
rv  m > vt  exponit  Proclus  , quod,  quan- 
tj  fit  ,punOor um  altetiut  ' ab  ulter»  iljUntla, 
tuntjfir  refl*  liticM,  qux  ab  ipfis  terminatur  magni- 
*ud*iMtqtic  tne  t(l  cx  anu»  inter  fka  punfid  collocari, 
Quarb  linea  reda  eft  breuiflima , qup  de  puqdo 
adpundumdueique.it  , vt  patet  in  l.  figura.  Si- 
quidem pundata  eft  maior,  quam  conti  ndau  li- 
nea ,qu±  inter  a,*c,  punda^niediant . 

Kegulx  vero  alicuius,  aut  cuprep.  aut  lignee; 
qaf  deferuit  ad  ducendas  redas  lineas  examen 
eft.Si  ea  adhibitS  ducatuf  linea  a b ab  a ino  pun- 
da.  Deinde  inuertatur , vt  regulf  fupcrior  fu- 
pcrlfclcs  fit  inferior  relinquendo  extremi  ipfius 
‘d  eas  partes,  ad  quas  erantfdextrum  ad  dextram, 
fiaiftr  utn  ad  finiltram , & ducatur  alia  linea , de 
'pondo  k ad  pundums  , nam  fi  per  primaqi  li- 
scim  incedit  optima  eft , fi  vero  non  incedit  fal- 
fi.  Katioeft  ; quia  irnea  reda  eadem  extrema 
confequcns  Ratium  i 


i non  occupat*  rt  infiiia 


Scilicet,  quar  ad  inftar  ajlcuius  fpeculi , nihil 
anfraduofuui , impoll  tuth  , aut  motituofum», 
rugofumuc continet . Eftque  fuperficies  breuif- 
fim  i ; nuar  delinea  ad  ali  a ni  Ifium  , duci  queir. 
Et  fi  fifpcr  eam  ducantur  rede  , omnes . fecun- 
dam omnem  fifam  fuperficiem/  fufa^dum  tan- 
gent; Vqdc  modus.experiundi  fupcrficiem , eft 
regulam  cx.nftitfimam  illi  multimodi , & penes 
diuerfos  fitus  applicare  . 

D E F I N ^.T  I O VIII: 

PLanut  angulus  tjl  duarum  linearum  in  plano  fe 
mutuo  tnngentiumaUrriut  j4  alteram  'Minatio» 
Angulus  planus,  qui  fila  lineis  redis  hic  fpe- 
daliter  definit  ab  Euclides : Quamuis  , & an- 
gulos curuijineos  comprehendat  , qui  codenT* 
plano  iaccnt  . Licet  enim  mufixlincp  curue  ad 
fefe  perpetuo  fluxu  inclinent,  vt  cirCtilaris,  Elli- 
ptica , Spiralis , firtimen  angulum  non  corifU- 
tuant.  Nihilominus,*  ipff  angulum  eificient, 
vel  ad  aliamtaruam  . vel  Id  tedam  irfciirutf ,q»p 
fcquellamfuf  inebnationis  , Brnormam  non  imi- 
tetur » vcVidcs  figura  J.  8e  4.  * At  due  circu- 
lorum portiones  a b,  6c  r.  c dudf  duobus  centris 
E,  Sr  n angulum  dqu  conftftqunt  ■»  quia  licet  'di. 
uerfo  ceVitfipducahtar,  altera  tamen  alcbrius  du- 
dam  fifauiter  fequitur , 8e  i nclfpationem  emol- 
lit. Sicut  enim  rede  a reditpdinedcfi  dentes 
angulum  conftituunt  c.Sic  quoque  curup/ium  In- 
clinationem , 8r  dudum  non  continuantes  angu- 
lum confiitucnt . 

Nota  verb  j qu^d  in  angulo dud  poliunt  confi- 
,de|ari , & ipfa  linearum  inclinatio  , &’  fpatium  , 
quod  inter  llrtcas  redas  ab  illa  inclinatione  rc- 
lihquitiit . Euclides  vero  non  loquitatae fpatio; 
fed  de  ipfa  inclinatione.  Vndc  frigidum 'pft  il- 
lud aliquorum  paradoxum ; Lineas  mutuo  incli- 
natas udos  angulos  conftitueje.  licet  enim  duo 
fpati a relinquant , nempe  abe  c cxtimdm  , * 
a e c intimum  j adhuc  tamen  vna  eft  inclinatio  . 
Quare  8e  vnus  angulos,  qui  relinquit  fpatium  $x- 
tcrifts  abc e vtcumque  terminandum  , * non 
vnlca  reda , & internum  a e c,  quod  dudi  linea 
reda  a pundo  a ad  c terminari  poteft  , & hoc 
fpatium  eft  profirii  anguli,  qui  circumferentia 
' a c metitur  fado  centro  in  e vertice  inclinatio- 
nis; fiaut  maior  ille  angulus  dicitor  , qui  Illibe- 
re poteft  «qualis  circuli  ioterpofitam  maiorem 
circumferentiam  inter  crura  a e,  fir  e c ; minoi; 
vero  i qui  minorem  Inter  fua  crura  compleditur 
Pcnpbcriam. 

. D ».  DE- 


DEFINITIO  IX. 


CVm  autem , qua  anulum  conflituunt  tine*  ro 
U*t  fuerint ; rcflTincus  ille  angulis  ape’latur. 
Patet  definitionem  odauam  de  angulis  redi- 
lineis  przcipuc  loqui : quia  tantilm  hanc  redi li- 
neorum ponit  definitionem.  Sunt  autem  plurcs 
forme  angulorum  redi  lineorum  8e  mixtorum, 
deauibus  hic  fuperfluc  loqueremur.  Tantum - 
fnod6  genrrice  aduerte.  Mixtos  eos  efTe,'qul,cur- 
ua  , 8e  reda  continemur , vt  in  figura  4.  Curui- 
lineos  autem  duobus  curuls  , vt  in  j,  figura  vi- 
dere eft, 

DEFINIT  I O X. 

* •• , y c 

CVm  aussm  retia  Ime.  fuptr  ream  infidns 
lineam  angui  j facte  deinceps  .quales  , redii 
efl  VSerqHC  aqualium  an luterum , er  ,1/ua  ).r,mt , 
teOa  linea  perpendicularis  veratur  eiupiiufinis . 

Anguli  deinceps  funt  illi,  qui  ab  eadem  line» 
ultra  contaftum  produda , & abaitera  Inclinata 
fiunt  ad  iden^iundum:  Sic  apud  6.  figuram  an- 
gulus b ad  , Sr angulus  dac  ad  idem  pundum 
A effedl,  ahguli  deinceps  Tocitsntur.  Si  ergo, 
ln  ipfa  «.  figura  , in  pundo  6.  reda  a 6.  cadat,  «r 
angulum  a 6 »,  St  alterum»  « a , qui  funt  anguli 
deinceps.xquaies  fecerit  • itaut  6 a non  magis  in. 
clinet  in  hanc , aut  alteram  partem, angu»  illi  re- 
fti  dicuntur. 


f ractAtvs  -Iit 

clauderetur, -fi  tamen  ab  aliquS  parte  !n  infinitum 
pateret  , figurp  appellationem  mereretur;  qnia 
terminis  vndiqu£  non  comprehenderetur  •. . 

t , , * • - 

* .jDEF  I \U  I J IO  XV. 


. DEFINITIO  XU 

^ Btufus  angulus  efl , qui  reflo  maior  efl, 

DEFINI  T*0  XI^ 

ACutus  ?ctq,  qui  tpir.cr  efl  reflo. 

Acutus  itaque  angulus  erit  e 6 Bjquia  mi- 
nor redo  eft  b 6 a At  vero  c6  e redo  maior 
erit  . Anguli  autem  apud  Mathematicos  tribus 
literis  defignantur,  8e  media  literafcmper  figni- 
ficat  illucj  pundum  to d quod  fit  inclinatio,  8c  ip- 
fum  angulum  denotat . ' 

definitio  XIII. 

TErmlmis  efl  alicuius  rei  extremum  • 

Vnde  funt  tres  termini  quantitatis , Punr 
dum  , Linea  , Superficies ; quia  eam  fecun- 
dum tres  ration  egerminant . 

, DEFINITIO  XIV.' 

F igura  efl , qutefub  yno , yel  fluxibus  terminis 
comprehenditur,.  , . 

Igitur  , nec  pundum , nec  angulus  figura  eft; 

? ala  terminata  non  funt  fuls  terminis.  Angu- 
usenim  liret  fi  claufus duobus  terminis;  non 
tamen  vndique  : CDm  ab  ea  parte  , qua  linee  pa- 
tent , licet  poflit  terminari,  vel  reda  » vel  curua, 
& fieri  triangulum  ; Aon  tamen  de  fua  eflentia,& 
fecundum  efle  prarcifum  angulus  id  conlequitnr . 
Pundum  vero  fecundum  rationem  pundi  ter- 
minus omnigencr  eft,  cum  puJlampartcmam- 
pledatur : ^uadere,  nec  plures  termirfos  , aut 
smbWum  confequi  poterit  hinc,  Sc  inde  claudcn* 
tem : alioqain  in  partes  diftingacretur  . Sic  nec 
quantitas  infinita  ; etiam  fi  aliquibus  terminis 


C7  Ircnlus  efl  figura  pldna  .fub  vpal  tinea cm- 
y prehenfa,  qua  Pcripheria  aprllatur^tjfudm, 
• abtno  p -inflo  edrum , qua  lutra  flg-rjm  funt»  om- 
nes refla  'inea  terminanus  aqualetfunt. 

Sj  in  figura  7.  omnes  redei  pundo  a inpcri- 
phertim  terminantes^  vt  a Sr  a‘c,  a k , §r  a 1 
fintarquales  , ille  vocatur  Circulus.  Poteft  etiam 
hoc  pado  definiri . Circulus  efl  figura  plaua  , qua 
defvrlbiiur  i Irnea  t inita  alrcto  manente  extremorum» 
alio  fe  monente 4 donec  ptrurniat , ad  idem  punflum, 
a quo  d\ fle  [fit  motus . Sic  fidinea  a emanente  a 
moueatur  , donec  alterum  extremum  b fe  mo- 
uens  pcruenlaead  pundum  idefn  b,  a quo  incepit 
motus, circulum  dcfcribet . Differant  auttm  ifip 
definitiontfSj  quod  K*c  caufata  efficientem  ex- 
plicet , illi  formalem  : Geiqinus  apud  Proci  um 
vocat  lineam  circularem compofitam;  nempe  re^ 
fradam  , & in  fefe  inclinatam , ^angulatam 
• Arift.  1.  de  Coelo  inquit. .Circulum  infinitis  an- 
guli* cortftare  quod  intelligcndum  eft,  non  a 
parte  rcl  jijuafi  quod  circulus*materijlis  infini- 
tis anguji^plicaretur , cum,  nec  quidem  infini- 
tas partes  confequatur;  Sed  quod  ex  fuaeonceptu 
debeat  voa  pirs  concipi  inclinata  ad  alia.  Cumqj 
in  Quantitate  partes  quidem  in  infinitum  concep- 
tibiles  fint  ; licet  non  fadibiles  ;‘hinc  eft  , quod 
infiniti  anguli  in  circulo  concipiendi  fint ; nem- 
pe quseHbet  pars , que  concipiatur , fi  vt  circuli 
concipiatur,  oportet  concipi,  ad^liam  inclinata, 
interius  minor,  extcri&s  maior  • 

' ' '1  \ *t<  • • • 

DEFIN-ITIO  XVI. 

HOc  ytibfuuflum  Centrum  sjrcuH  appellaturi 
Itaque  nullumnliud  pundumre«?r7iwj.ni- 
fi  circuli  dici  pofcft  , eo  quod  debeat  efle  incir- 
culi  plani  medio.  Bene  adlem Ctntfum (IrAili 
dicitur  pundum  , licet  enim  nullas  concludat 
partes ; omnes  tamen  lineas,  quar  .i  circumferen- 
ti" ducuntur  terminat  . Quod  nec  line-?  fecun- 
dam, id  iuxta  quod  in  pundum  feruntur,  partes 
obtineant ; nimirum  latitudinem , 8e  hoc  Mctha- 
phyfiec  , Se  abllradc,eum  fundamenro  r men  ia 
re,  falicct  inipfadiuifione  ^jrculi  infidores, 
vt  eft  fedor  r a e ,cum  enim  diuifioncs  fpatium  . 
non  occupent  in  latitudinem,  mente  conceptx  s 
ace  dlud , quod  terminat  iftjis  (fiuifiones  , partes 
habfbiOn  latitudinem  • Sed  neque  in  longitudi- 
nem : cum  linyr  terminus  fit . Vcrdm  materia- 
liter , 8e  in  ipfa  quantitate  pundum  proprii  non 
eft  , necindiuifibilc,  cum  nulla  pars  in  quanti- 
tate ipfa  indruifibilis  fit  j vt  fupradidum  eft. 

DEFIN  I T I O XVII. 

Diameter  autem  Circuli  efl  refla  quad.m  U • 
npa  per  antrum  dufla  » & fuit  ix tremis  in 
£ peripterum  ttrmlnans ; quatit culum  b i/ unii  Jecat. 
Tales  funt  in  fig.  7.  line*  1 c , 8e  e v ; Tran- 
fcunt  enim  per  centru  a,  & in  peripheria  finiunt 
fuls  extremis  1 , fif  c,  ficut  etiam  e,  & v i circu- 
lumquc  bifariam  fecant ; quia'pcr  pundum  me- 
dium tranfeunt, nempe  per  centrum . Quamob- 
icm , fi  fupcrficks  circuli  plicaretur,  in  punctis, 

*v,  % 


i 


DE  MATHEMATICI 

* ▼*  congrueret  pari  circuli  e % v parti  t u v j 

curn  a b fit  zqualis  linee  a d , # 

definit.io  xviii; 

C Em:cren?kj  eB  figura , qua  ctn  titietur  Jub  dia - 
metro , dr  fub  dimtfy  t&r.pheift. 

• r^Ta/Is  #ft  yfNi!f.rcf'/«;n)v^  qui 'continetur  fub 
pcrlphcrla  e d v i Se  fub^ijmctro  e v . 

Porco  fcgmentum  circuli  erit  Illud , quo'd  fqb 
Peripherie  portione  , % linea  , que  diameter  nbn 
utjconciDeitur . Sunt  alitem  compofice  figdrf , 
fie  mixte  ex  curua , © reda  linea  ; angulufque  tu 
fermenti  f tum  femicirculi  mixtus  eft,  curua* 
redaquccomprehenfus,vt  Aed.  7 'f  * 

D1?FI  N ITIO'  XIX.  V 

■ % , , * ;J* 

REdiliaea  figurd  funt  , qua  [ab  redi+Jincit  - 

x ontinemtnr. 

Gpnus  explicat  Rcdilinearum  figurarum. 
Non  au$em,c*rum  , quf  ynica  linea  continean- 
tur. Quodin  iftt?  JibnsagjtifiiJcm  dc  pluri- 
bus figunt  rtdil.neiside  folo  aulem  circulo  fer- 
monem  .litffaduruSy ^Quapropter  non  fuit  ne- 
ce»*^ explicare  genus  figurarum,  vrnto  anbitu 
comprrbcn farum  . -Vcjum  poflene  fic  definiri» 
f&*f  tyaica  Inefclatt/jp  ,qua  lu  f*fc  rt- 

■grrd.t^,  Figure  vero  plurium  I arerum  ; fcd  cur- 
uorum  defintrenrot  *'q\tf  fle\is  lineis  continentur. 
Mixte  tutfcm  i quJfub  curn: i,  & redit  clauduntur. 

D £ F J N I T I O XX. 

T^tlinc affigura  fnnt  , qua  fub  trlbm  lineis  con- 

r tiaqptuj . 


s affectionibvs.  & 

datur  j in  tres  etiam  fpecies  diuiditur  Si  etenim 
omnia  latera  fincar<jualia,conftltuiruc  Mquilate- 
• rum  , vt  fig.  &.  Sidutf  tantum  ifofcrtu , vt  io.  fig. 
8e  n.  Si  fimnia  infquaHa,yt  fig.?.  Scalenum  con- 
ftituitur . *' 

BEPINITIO  XXVI. 

* j-y  r'M  j|. 

AD  hae  etipn  titiate*  erum  figurarum,  redan- 
gulum  quidem  triangulum  csl , qnodreilu m 
angulum  habcA 

Vt  fig.  io.  vej  n.  tice  autem  fecunda  trian- 
gulorum diinfio  non  eft  fubordinata  primx  ; fcd 
zqua  vni  uertyitate  patet  fiiec  ei  vllo  pado  ad- 
nexa. Nam  vt' bene  aduertic  Proclus  ad  hanc 
dc£nitioncm  pofTunt  pertinere' figtlrp  laterum 
quatuor  , qusr  tijgcrt  tres  angulos  fpium  obti- 
neant, vt  triangula  Cilogonia  , & Accidoidea 
cuQHdi  fagittfjimilu  , vt  fifc;  la.qu*  tamen 
tres  tantum  ang^OTObtflEht.  Deinde  triangu- 
lum redum  angulum  fubens  poteft  cfle  , Rr  Ifo- 
fceles , ©Scalenum,  non  autenf  arquilaterUm . 
Vndc  patet  hanc  triangulorum  dilliadioneml 
primS  non  jfendere*.  Licet  magnitudo  angulo- 
rum d lateribus  auafdam  infignes  obtineat  de- 
ppndebtiar;  >|vi«MmuS . -e*  4 


D*^  F IrN  IT 


I O XXV4I. 
ef 


^bly^oniam  autem',  quoflobtufum  angulum 
rVeluti  fi|.  ix.  apiM circulum.  Quod  etiam  po- 


tef^efle  Scalenum  Ifofcelum." 
D E F IN  0 y 


XXVIII. 


Q1‘ 


■DEFINITIO  XX  I.’ 

e 1 . , -• 

V dir dater x , qua  fub  quatuor . 


DEFINlxiO  XXII.  . 

. r ■ * # 

MyfRUtcTx,  au.  fub  plurbur  , quam  qut£ 

tuor  redi  lineis  comprehenduntur , 

Quoniam  fpecies  figurarum  redillncarum  de- 
fumpte  a multitudine  laterum  in  infirfitu  progre- 
diuntur . Ideo  omnes  alias  generali  definitione 
•compl editur.  Accameq  explicauit  trilateras»  8e 
«piadrilaccras  ;quod  de  illis  hoc  primo  libro  tra- 
det , quf  8c  omnibus  ali)»  fundamenta  prebent , 

8r  proprie  ad  Elementa  pertinent;  cum  omnis 
figura  redilinea  plaaa , vt  videbimus , in  trian-  - 
gula  refoluatur. 

DEFINITIO  XXIII.  • 

• • . * ^ • e- 

T Hila  ferarum  autem  figurarum , ALquilatcrmn 
efl  triangulum, <ptod  tria  latera  habet  aqualia. 

DEFINITIO  XXIV. 

ISofceUs  autem  , quod  duo  latera  aqualia  tantum* 
modo  tenetr  * c 

D E F I N I T r o xxv: 


hebet  /4-' 


S Calenum  autem , quod  tria  ht* qualia 
ter  a. 

Nam , cum  tiiangnlum*tribus  lateribus  clau-a 


O^lgonium  autem , quod  ires  luibct  acutos 
engulot . * sA  . % jA. 

Vclu^fig.8.  Quod  etiam  poteft  efTeSCalcnum, 
Ifbfccle*»  & itquilatcrum . Eo  quod  1«  omni 
tff&gulo  ti^sljuideffv  pojint  cfle  actlti  anguli; 
fed  tedhs  ,&  obtufu^  folilm  vnus  cfle  poteft^. 
Q^afnombrem^fHiqulduo  neccflafib  acuti  crut. 

, Qui  fi  erunt  ^piales,triahguU  quoque»  duo  late- 
ra pquaiia  obtinebunt : fi  jnpquafes  inulcem.duo 
latera  qupquc  fubtentaefunt  inequalia » & fem- 
per  latus  tertium  angulo  nbtofo  , vel  redo  fub- 
tenfum  maius, ob  angulum  maiore  reli*)uis,qucm 
fubtendit . 

Oxigonium.  cum  tribus  acutis  angulis  potia- 
tur Utera  poteft  tyanfequi  omnia  inpqualia  , vel 

duo  , vel  tria  aequalia  , *•  fic  efle  i€qm  laterum.  “ 
•Ifofcelum » © Scalenum  . Nam  dari  poteft  trian- 
gulum , vt  cum  Barocio  aduertit  Clauius  ad  pro- 
pof.  15.  lifi.  4.  Elemen.  Oxigonium,  quod  latus 
habeat  , tum  hoc  , tum  altero  crure  fcorfim 
fumpto  malus  j etiem  fi  crura  reliqua  inuicem 
fine  arqualia. 

DEFINITIO  XXIX. 

QVairilaterarum  figurarum  quadratura  cd, 
quod  aquilatcrum , C '7  red angulum  efl . 

DEFINITIO  XXX. 

■ • 

Altaa  farte  tknfior  , qutiq» in. 

guU  " * " 


1 U quidem  tfl  , «r  no»  AtjtUutr*  . 


DE- 


Digitized 


tractat  v s hi:  . 

, ■ nullfali?  refif  In  piralldognmmli  duSf eM- 

DIMNlTlO  XXXll  clune • *l 


RHombui  > «U4  dqmlattH , <u  tqmaxgulaMn 

■- 


e»' 

DEFINI  T-I^O  XXWI. 

'a*'  * 

RHomboldes  , qua  oppofita  ,&  latera  , & «*• 
gulot  aqualia  tantum  habet  omnia**  \ 

D E F I N i TfO  XXXIII. 

R Eliqua  ver 6 ab  hit  quadriUtpra^x  apeiUfo- 

centtrr  . 

In  iftis  Definitionibus  illud  aduerre  1 Quod 
ab  altera  parte  longiori,  qualis  eft  fig.  r j.  didfert 
quadrati  i.  non  In  angui. s:  fe#In  lateribus  tan- 
tum : Rhombo  vefo  fig.  14.  expreffo  in  angulis; 
at  non  in  lateribus : A Rhoroboide  fig.  l*.  fi- 
gnato  in  angulis  fimul , ftr  m larcribus  ; ficut  & 
a Trapezio , fig.  1 f . defignato  . 


DEHN1.T16  xxxrv:-* 

P.ArefleU  refla  linea  /nnt,f]iii,CHnr  i*  todhn  fint 
pLno  , ab  viraque  pane  ^eram  fi  itf  infinitum 
proiufuiitur  ,‘tn  neutram  parum  fi!»  mniubibCedut. 


- fint , Prima, qudd  fint  in  eodem  plano  , alii 
in  diuerfis  cerfttm  eft  non  conuenlre.  Seci 
quod  numquam  coeant»  Ucet  in  infinitumppro- 
ducerentur . Quod  licet  nequeat  cognofcl  ex- 
perimento , eognofeitur  tamen  animo , Ar  ratio- 
ne . Quod,ciim  diftantu  inuiccm  non  fit  Im- 
minuta* dura  procedunt  vfque  ad  certum  fpatiu 
atque  terminum;  nec  vmqnam  ifrimtnue£dr,cum 
par  fit  rat^pHe  illoproccffu  ad  quamcumque  di- 
ftantiam:  neque  dicas, peflefllam  quidem  diftan- 
tlam  cfle  imminutam  ;Ted  non  fenfibilltdre  tum 
""  non  loquimur  de  lineis  fenfibilibfcs ; fed  abftra- 
&is,  & animo  concefttfs  , in  quas*  vt  fupr\<fl- 
ximus  Mathematica  , velut  ia  fuum  obieSum 
feitur. 

A Definitiones  , qu;  fcquuntur  Euclidis  non 
funt . Ab  autboribus  tamen  adduntur,  ve  necef- 
fanf  ad  ea  , quj  primo  libro  Traduntur , perci- 
piendi7. 

® • ,yJ*  iydp 

* DEFINITIO  XXXV. 

I 

1 Y}  KnUeloftxammum  eft  figura  quadrilatcra  p* 
jT  raJhiis  vppofiris  lateribus  . 

IJ.  14.  16.  2.  Parallelogramma  furit » 


Sic  fi 


eftquc  nomen  gencrirtim  cooueniens  quadrato^ 
Rhomboidi  Rhombo , 8e  altera  parte  longiori  » 
fcd  aon  Trapezio . 

• ^ ^ ^ 

D,E  FINITIO  XXXVI. 

M ' 

Diameter  in  parallclograutmo  tR'  tinea  ; qua 
dividit  r.guhs  oppofttet,  & la;  era  bifariam. 
Hoc  aducrcit  A;ift.  libJf . Probi.  I Arz.  Ctar 
diameter  appelletur , qu£  de  angulo  ad  angulum 
duoia  fit , vt  A i,  8c  non  qu*ijict  alia  bifariam 
figuram  diuidens,  8e  eeddic  r.tioncm,  quiadlui- 
dit  bifariam  non  folum  latera  , Ita  vt  duo  rema- 
neant hinc , duo  inde  ; fcd  etiam  angulos , quod 


P EF  rN  I T I O XXXVII, 

SI  pabille!*  in  ptraUelegrmmo  dicantur  ptr  ide 
dtamcin  p:<nfl*m>Partcs  , per  quas  tranjir  dia- 
meter, circa  diametrum;  per  quat  vero  nin  tranfit • 
Cqmplemenca  'icuntur,. 

Sic  du&is  parallelis  a 3,  #cd  per  idem  pun- 
ftum  t,  nigra,  perqu;  diameter  non  tranfit,  P4- 
rallflogramma  Complementa  j & alba  , per  Qiif. 
tranfit,,  vocantur , circa  diametrum , confidentia , 

• x % * * . * • 
f p o S T V l A T A. 

I Oftuletut*.  Kt  d quouii  punflo  ad  quoduit  - 
'■*-  X limea  rt&a  duci  concedatur. 

4 Linpamrcflam  terminat $nt  m continuum  refld 
produtrem  1 .1  ■ 

j Qjtoun  centn,&  internatio  clr citlum jt e feribert. 

4 Omni  magtiltudme  data  pvfSe  fumi  maiorem . 

' *,«  vj 

PRIMA  PRI  NCIPI  A. 

QVar  «jam.folent  iifi'ifiiiiiatti,^fx'oiniua, 
Vtonuritt  *»,  Bfifacpmmunct  typtiones  jf 
Alia  omnind  pnyia,  <pi£  adeo  funt  clara  , vt  pr|w 
mo  conceptu  indubitata  euadant;Aiia  noaitemj  % 1 ’ 
fcd  qua  fi  immediatae  primorum  principiorum’ 
conclufioncs . Pnmi  generis  fnnt. 

r*  p R INC  I P1  V 

~ i « -« 

QV*  eidem  funt  ecqualia , & inter  fi  funt  aqua» 
lia,&  quod  >r.  i a futilium  m j iut  eR  ; maius 
et.amhlio  dtujieffi  effi,  + fi  min"f  vnofimiliter 
minus  alter p . Et  fi  vnum  aqualium  esi  maius  ma~  ■ 
grnt^dine  quapiam  , qui  mitius  allerunt  quo#  a qua- 
lium ea  magnitudine  maius  tR , aut  minus , 

, p R I N C I P I V M II. 

E,T fi  tquahbff  aqualia  adie fla  fuerint  , tota 
erunrkqualia i Et, fi  ab  aqualibus  aqualia  ab- 
lata fuerint , tota  erunt  aqualia . 

PRINCIPI  VM  III.  ^ 

■ * -mjr ' n.  ' "*  ’ -2  ‘S1  • # ' 

T fi  inaqualibus  aqualia  adiefla  fuerint  rema - 
JlI  nent , vt  prus  inaquabant  fi  ufdcm  inxqualia 
inaquaha  quoqyiddanturiJti  maius  maiori ,nnn  ut  mi- 
nori^dbuc  sut  inaqualiaiEt  fi  ab  inaqualibut  aqua- 
lia ablata  fuerint  uumenu  v;  prius  inaqualia.  Quid 
fi  ab qfdet/i  »*q:ialiaabl~iafi/.t  maiuj  maiori,  mtnus 
maior  1 remanent  inaqualh l. 
at  , 

PRINCfPIVM  .IV.  •**t. 
r • a * 4 * 

ET  qua  emjdem  duplicia  funtjntet  fe  funt  aqua- 
lia, & quid  vni  aqualium  duphf  r.  e(l , duplum 
etiam  eft  alteri . Et  ,qux  eiufdemjiat  dimid.a  , in- 
ter fe  funt  aqualia } Et , qua  funt  J aqualia,  eiufdem 
dupli , ‘funt  dtmid.a . • 4 ^ * 

P R I N C I P I V M V. 

' x.  - * A 

E,Tt  qua  mutui  fibi  congruunt,  inter  fe  funt 
aqualia : Nimirum  quando  vnum  alterum  nui - r 


‘fis  parte  excedis , 1 

* Jk 
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PRINCIPI  VM  VI. 

TOtum  fita  p4rte  malus  eR  . 

Quibus  audores  addidere  fequentia. 

P R I N C I P I V M VII. 

OMae  totum  efl  aquale  omnibus  fiat  partibus  fi - 
nui  fumptis . 

si  aqualibus  inaqualia  ad tj dantur  , erit  totorum 
excejfus  adtur.Borum  ex eefiai  aqualis  j €T  fi  ufdem 
inaqualibut  aqualia  addantur  erunt  adbuc  excejjus 
totorum  , & adiunOerum  aquales  . sic  fi  i conuersd 
aqualibus  inf  qualia  demant urtaut inaqualtbut  aqua* 
lia  efscnt  tororum  cxciJJhj  , & adiunflarum  aquales . 

V.G.  Ct  duobus  palmis  addantur » hinc  tres 
quarta*  palmi , inde  palmus,  differentia  erit  ho- 
rum compotitorum  vnjus  quartae  palmi , n dlf- 
ferebant  prius  tres  quarta;  palmi  d palmo  , ante- 
quam adderentur.  Et  fi  tribus  quarti»  paJml  pab 
mus » Se  palmo  palmus  addatur  quantitates  addi- 
tae different  vna  quarta  palmi  j v»  differebant 
prius  tres  quartae , & palmus  antequam  vnus  pal- 
mus fingulis  adderetur : quod  eft  dicendam  pa- 
riter de  ablatione. 

Principia, qu^  minus  clara  fant,&  ideo  oftendi 
poffunt. 

PRINCIPI  VM’  VIII»  » ■ 

DVa  linea  reffanon  habent  rnum  & idem  fer- 
mentum commune  . 

Ideft . Nequeunt  reperiri  duae  line;  quarum 
▼oa  pars  fit  eadem  cum  altera , ita  vt  eandem  li- 
neam integret : Reliqua  vero  fit  ab  illa  remota , 
V.  g.  in  fig.  7 Quod  i a V fit  vna  reda  , i a c fit 
»Itcra  reda  , qu;  confequantur  eamdem  partem 
i Se  in  ipfa  idem  fint  ; Reliqua  veri  in  duas 
partes  abeat.  Si  enim  hoc  effepolfet , vt  often- 
dit  Proclus,  idv  eflei  femicirculus  j quia  linea  , 


quq  fupponitur  reda  » a V,tranfi  ret  per  centru  ; 
?nde  pars  circuli  i a © v ab  ipfa  , Se  a periphe- 
ria  coQclufa  effer  femicirculus  , 8e  ideo  zqualis 
t a c d v femicircnlo  , quod  ede  nequit  . *■*  , 

P R I N C I 1>  I V M ' IX.  * 

• t 

DVa  linea  ad  idem  punftnm  concurrentes , fi 
producantur , fi  mu  u6  fec  nt.  x 
Sic  ac,  Se  a b tnfig.7.qua;  ad  idem  pandum  a 
concurrunt  produdf  in  d,  & i fe  mutui  fccant. 
Id  autem  poteft  offendi . Nam  fi  fe  non  fecaur» 
congruunt  ( Si  enim  producantur  vtique  retro 
non  redibunt  J Sci  a erit  idem  Tegmentum  , ac 
a d , 8c  idem  erit  cum  ipfa , quod  eft  contra  prx- 
cedens  pronunciatum. 

PRINCIPIVM  X. 

DVa  linea  reSa  in  eadem  punfla  concurrentes 
fpatium  non  comprehendunt . 

Sic  in  prima  figura . Si  i pundo  a K in  B 
alia  linea  reda  ducatur,  cadet  in  lineam  primp 
fadam,&per  eam*dudus  ipfius  line;  incedet,» 
nec  intereas  fpatium  mediabit,  vt  mediat  intef 
pundatam , & redam  ab. 

PRINCIPIVM  XI.  * 

OMnts  anguli  rtSU  fient  aquales  • 

Quoniam, fi  edent  inxquales  alter  edet  ma- 
ior redo  , vel  minor , Se  fic  eflet  acutus,  vel  ob- 
tufus  j quod  efTe  nequit,  cupi  effer redus  , vt  fup- 
ponitur  ,*  non  redus  autem  , quia  minor  altero 
redo  . Et  fic  redus,  8e  non  redus. 

PRINCIPIVM  XII. 

• 

SI  duas  alias  lineas  aliq/ecans,  angulos  intra  ip- 
Jat  i &.  ver  jus pandem  portent , minoret  duobus 
*.  retiis 


. Di 


* 


Google 
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reff’  i fatisns;  'Ha  linea  t -udem  concurrent . liber  * 3r  Infiiprr,  quas,  non  habemus»  operas  lj. 


Quia  eft altera  » ad  alteram  inclinata;  vnde 
cum  non  fint  Tqurdiftantrs  , neccflariA  tandem 
eonueniet.-Siequh  anguli  in  fig.0.ad  cfd,  8 e ros 
ad  eafdem  partes  • quas  facie. linea  c L incidis,  vel 
fecans  dua*  ac»  8r  ei  funt  minores  duobus 
redis  ; neeefTarib  tandem^oncurrcnr , dummo- 
do ducantur  per  patres  femper  «quales. 

Rjtio  eft . Quia  ii  » c procedendo  1 lincab- 
fumat  aliquam  partem  hftantif  , V.  g.  fextam 
C i»  qu$  eft  eadem, ac  illa  » quf  eft  inter  B . 8e  D . 
Si  producatur  etiam  per  aliam  partem  «qualem  ; 
abfunaet  rurfus  aliam  partem  «qualem  fextam : 
Cumque  partes  «quales  inrer  i,&'  d infinite  non 
fint . Ideo  tandem  omnes  abfumer  , 8c  fir  perue- 
niftad  aliam  lineam  r c.  Dices;  Dantur  llncp 
afjrmptotaies  » que  ad  redam  accedunt  femper  ; 
nec  vnquam  eam  affequuntur  . Refpondctur  eas; 
aut  KTc^lex.i»,  8e  de  tftis  ifon  loqu  mur  £iut  effe 
redas  » 8e  iftf  non  ducuntur  per  partc<xquales, 
fed  femper  minores , 8e  minores  ; Vnde  eft  difpar 
ratio . 

Nam  Sint  duc  red$  , vtin  fig.  ao.  a c , 8r  b c, 
fed  tali  modo  ducantur  . Producatur  Aovfqde 
ad  d , 8e  b t vfquead  e » dr  ducatur  e d.  Deinde 
medietas  e d adamatur,  8e  ad  eam  diftantiam 
ducatur  parallela  <fr  » &r  poftea  producatur  ad 
in  p i k i e In  c . Aftumptaque  rurfus  medietate 
c F , quf  eft  minor : quam  e d ducatur  alia  paral- 
Icia  h i , A*  ad  eam  ducatur  a d in  i,  8ce  e in  h. 
Itaque  Y!uhcrmticioftcnduru,qu6d  linee  de  pa- 
rallela in  paralldlam  viciniorem  du&f  , & fem- 
per id  minores, minorefquediftantias  continuat^ 
quales  funt  a d , o f , 8e  f i ; numquam  e(Te  per- 
uetfturas  ad  pundum  c , in  quo  fe  coniungant . 
Eo  quod  fpatium  A c fit  diuifiblle  in  infinitum. 
Sedftioc  eft  ducere  lineas  inuicem  inclinatas  per 
partes  femper  minores , 8e  confequenter  minori, 
oiinotiquc  augmento  eas  prolungare,  at  non  per 
parteo*qualcs,8r  «quali  additione  eas  continua- 
re . Partes  verd  feipfis  perpetuo  minores  falcem 
Mcthaphifice  Exp.  i.trad.  I.  admifimus  . Non 
autem  «quales ; que  ipfo  fenfu  ludice  infinitf  in 
quant  itate  non  reperiuntur  • 

EXPENSIO  VII. 

De  Elementis  in  genere . 

SVpra  nomen  Elementi  • vimque  explica- 
uimus;  modo  de  eius  differentia , atque  diul- 
fione  peragendum . 

Elemcntares  inftitutiones  3 vari js  olim  i nuen- 
tis collegerunt  antiquitds  aliqui  Hjrpocratcs, 
Chius  , Leo  difcipulus  Ncoclidis,Thcudius  Ma- 
gnes, Hermottnus.  Colophonius  • Omnium  au- 
tem Euclides  preftJcifEmus,qui,cum  longo  tepo- 
re Alcxandrif  docuiftct,vt  teltatur  Procl.l.a.c.4. 
Mult.  i construxit  torum  \.<iu*  ab  Eudoro  multa  verd 
perf  nl  e rum  , qua  d Tlxatcto  reperta  fuerant , dr 
ea  oratetea » que  4 prioribus  molliore  brachio  otten- 
Jafuerut.i , ad  eas  redegit  dcman/lrdi  tones  j qua  nec 
ecargui,  nec  tontanci  pefiunt . Vnde  etiam  Ramus 
lib.  J.  Scho.  Math.  teftatur.  Ttyllus  paralogijmus 
•ull*Spcndographia  in  tolis  Elementis  Euclidis  no- 
bis, quamquam  fcuert  inquirentibus  animadmerti pa- 
tuit. Nec  foldm  Elementa»  fed  mulcas  alias  in- 
fignes  lucubrationes  edidit  quvum,  qu$  ad  nos 
pccuenerunt,  funt  Optica , Catoptrica  , Muficse 
elemcntares  ioftitutiones,  Phf  nomena  Dacorum 


berde  diuifionibus  , 8f  Conicis:  vnde  infignent 
in  Geometricis  confecutus  eft  , 8r  primam  laudi* 

CONCL.  I.  PROPOS.  VI. 

Elementa  in  duplicfordme  funt , alia  fub »’ 
alternata  , aha  fub  alter  nanti  a . 

PAtet , quia  aliqua  dependenti  primis, Ar  fup- 
pofitis  illis  probantur;  Ergo  aliqua  funt  fub- 
alternantia  , ideft,  quf  jIi/s  prima  principia  pro- 
bent,alia  dependentia.  ab  illifque  principia  mu- 
tuant, &*  ex  eis  euidentiam  adipifeuntur  . Vnde 
proprie , 8r  verd  Elementa  non  funt . Hac  veri 
fant , qup  11 , 8e  fcquentibus  libris  explicantur  ; 
maximd  quia  non  adei  vniucrfalia  funt;  fed  ad 
certas  figuras}nempe  folidas  tales , aut  tales  re- 
ftringuntur . 

CONCL VS.  II.  PROPOS.  VII. 

Ordo  Elementorum  decem  libris  comprehen - 
forum  talis  rfl;Pnmi>  agitur  Ac  proportio- 
ne-, Secundo  de  proportionum  fimi- 
litudinc  ; Tertii  de  quantitatis 
D fcrtta,  &•  Continua  compa- 
ratione • 

PRob.  Quia  primis  4.  libris  oftendit  figura- 
rum , aut  partium  in  ipfis  fafiarum  propor- 
tionem , 8e  aut  «quales , aut  maiores  , aut  mino- 
res probat, Primo  quidem  lineas  triangula  paral- 
lelograma  quo  ad  le,  Secundo  lineas  quoad  earum 
potentiam»  Tertio  circulos, Quarto  alias  figurat 
planas  explicans  . Libro  ver6  f..agit  de  propor- 
tionum fimi! irudine  in  genere,Sexto  de  propor- 
tionum fimilitudiae  in  quantitate  continua» 
Septimo,  Odauo,  8e  Nono  de  proportionum  fi- 
militudinein  numeris.  Decimo  comparat  quan- 
titatem Difcretam, 8e  Continuam,  8e  earum  pro- 
portiones componit,  aliafq;  coouenirc  cum  pro- 
portionibus numerorum-tius  non  conuenire  af- 
firmat , 8e  idc6  numeris  inexprimibiles  , 8c  irra- 
tionales afleric  , 8e  quamuis  paflim  agat  de  fffe- 
Aione  figurarum,vt  cu  agit  deconftituendo  triS- 
gulo  «quilatero  , 8e  quadrato  ,8rc.  Attamen  ia 
ipfa  probatione  oftenditur , earum  partium  adin- 
uiccm  «qualitas,  vel  quod  vna  altera  fit,  vel  ma- 
ior , vel  minor  . Vnde  femper  agit  de  proportio- 
ne corporum  , vel  eorum  partium  adinuicem  • 
Non  agit  vero  de  proportione  numerorum,  qui» 
in  ipfa  prolatione  numeri  ftatimagnofeitur  , an 
numerus  fit  maior,  aut  minor  , aut  «qualis.  Vn- 
de fupcrfiuum  erat  de  hac  re  demonftrationetn. 
extruere.  Agit  itaque  de  proportione  in  genere» 
I.x. ).  & 4.  libro.  Dc  proportione  verb in  fpe» 
cie,  eam  comparando  alteri  proportioni,  idcoq$ 
de  proportionum  fimilitudine  ^.6.q.S.8c  9. libro» 
& tandem  10.  de  quantitttis  Continuae,  8c  Di- 
fereue  comparatione  « 
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TRACTATVS  IV: 


In  primum  Librum  Elementorum . 


B E R primus  Elementorum  agit  pricipoc  de  lineis  inter  fe 
comparatis , quoad  litum , zqualitatemque , St  de  triangulis 
duplici  modo , primoitem  in  fe , comparando  latera  angulis , 
quibus  fubfunt.  Secundo  etiam  refpeclu  aliorum  triangulo- 
rum, oftendendo  quxnam  fint  xqualia , quzvero  non.  Tan- 
dem agit  de  quadratis, & parallelogrammis  verfus  finem.  Agit 
autem  duplici  modo  quidam  Ipeculaciui  tantum , & Theorice  , quxdam  vero 
Problematice,Sc  in  ordine  ad  operationem.  Ordo  vero confufuseft;  non  qui- 
dem, quoad  rerum  dependentiam,  qum  apti  (lime  in  hoc  procedat ; (ed  quoad 
materiarum  diucrfitatem . Siquidem  primo  agit  de  triangulo,  inde  de  lineis  i 
rurfus  reddit  ad  triangula,  &c.  Nos  vero  hunc  ordinem  aufi  fumus  paululum 
'immutare  j vt etiam  fecundus  ordo  feruareturinipfisrcbuscradlandis.  Et  quia 
modo  nominantur  latera , modo  anguli , angulos  nigro , alboque , vel  fub  nigro 
diffinximus ; at  lineas  literis  notauimus , vt  magis  perfpicua  edet  demonliratio, 
Si  litetarum  fete  eadem  repetitio  intelle&um  legentium  non  confunderet . Sic. 
ca  vero,  & nuda  ponimus  Elementa,  quod  & iple  Euclides  ita  faciendum  duxit, 
vt  teftatur  Produs  lib.i.  cap.  5.  Pracipue  veto  circa  Geometricam  Elementorum  injh- 
tutionem  eam, nempe  Euclidem, quidum  admirahitur,proptcr  ordinem,  &•  electione  e orti, 
tjme  per  Elementa  dtflribniii  etemmnon  ea  ajjumpfit  omnia,  qua  poterat  dicere, fed  ea  dum- 
taxat, <ju*  Elementi  potuit  ordine  tradere.  Vndc  puto  grauia  per  fe , & difficilia  pri- 
mo ingrcflii  elTe  Elementa ; vt  contra  jus  faciat , & xquitatem , illum , qui  infu- 
per  ad  augendam  fafcem , aliena  vocet  in  Elementa , & ex  alijs  pri  ncipij  s depen- 
dentia, & ideo  obfcuriffima , & akioris  ordinis , vt  tenebras  offundat  clarillimis, 
proponat . Satiufque  exiftimaui  fobric  me  agere , & neceflaria  folum  proponere 
confulens  limul , & breuitati,  Sc  claritati . 

EXPENSIO  I. 

De  Triangulu  confl  it  nendis . 

CVm  Triangulum  prima  figurarum  fit , 8e 
quxdam  etiam  inter  lineas  exerceri  nequit 
fine  eorum  confidcracionc , fic  Jcffc&ionc  > ided 
prunus  limes  in  triangula  ingreditur. 

PROB.  I.  PROPOS.  I. 

Super  data  linea  terminata  Triangulum 
/eejui laterum  conjlituere . 

Sit  linea  b a finita  , fuperquam  triangulum 
xquilaterum  fit  condi  tuendum . 

Centro  b trahatur  circulus  interuallo  a » rt  in 
portulacis  conccdum . Iterumque  centro  a eo- 
dem interuallo  a b alius  circulus  deferibatur . 

Se  interfccabunt  in  c > Trahatur  igitur  ad  il- 
lud pnndum  interfectionis  c d pundo  b linea 
reda  c a,  Se  item  d pundo  a alia  reda  a t duca- 


tur ad  idem  pundumc:  eritque  f-idum  triangu- 
lum a c b redilmcum , quod  di  eo  ejfc  aquila  t er  nn . 

PRdtASSVMPTVM, 

PRimo  fupponendum  lineas  tradas  a circum- 
ferentia ad  cctrum  eflfexq  uales  ex  didis.  Se- 
cundo quod , qu*  funtarqualia  alicui  tertia:  rede, 
efl*e  lineas  «quales  inuicctn  cx  l.  pronunc. 

Prob.  Linea  cieft  «qualis  line*  b a ; vt  dude 
a centro  b ad  pundum 
circumferenti*  a ,Se  c. 
* Linea  quoq;  altera  a c 
crt  zqualis  eidem  ab, 
ob  eandem  rationem  > 
quod  dud*  fint  a cen- 
tro a ad  pundacircu- 
ferentic  c,&b;  Ergo  cilm  line*  terti*  a b,  duo 
crura  a c,&  cs  fint  aequalia  | erunt  8c  rnuicem 
xqualia. 


PROB. 
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PROB.  II.  J> R Q P 0 S.  II*  Euj.»». 

Vatis  tribus  partibus  iri  vna  reda , quarum 
dua  fimul  fumpia  reliqua  media  fint 
maiores , continuere  triangulum  ha- 
bens crura  illu  aqualia . 

SVnt  dat*  In  reda  d * partes  d c,  fr  a f,  & e f 
cquales,fi  Ita  placuerit, fingulf  lingulis  a,c,b. 
Debcjtijuo  rriangulum  conftitui , cuius  crura 
didis  partibus  fiat  «qualia  • 


Fado  centro  in  f circulus  ducatur  interuallo 
F E . Iterumque  fado  centro  in  c interuallo  D c 
circulus -ducatur  , qui  fe  inter Iccabuot  in  h. 
Dudis  igitur  ad  m redis  o h,  & f h erit  fa&um 
triangulum  G H F • Cuiuf  Oafit  tfl  r.  F fria  pars, 
linea  e.  h aquali  t c d alteri  parti,  &fh  tertia  par - 
ti  F £ - 

Probatur ; quia  funt  dux  d c , & c h «quales 
vtpote radij  eiufdem  circuli dudi centro  g.  Sic 
quoque  duz  fh,&f  e funt  rqiules,  vtpote  ra- 
di/ ciufdcm  circuli  dudi  centro  f ; Tertia  autem 
c f eadem  , qux  prius  . Ergo  crura  huius  trlan- 
goJicF  H,  tribus  partibus  ime*  dc, 
f e funt  zquales  . 

Quod  autem  circuli  fe  debeant  interfecare  ; 
patet  ex  conditione  ,quam  pofuimus  in  propofi- 
tione ; quod  duar  dg,&  fe  reliqua  medii  line 
maiores  fimul  fumpt*  ; quia  fic circulus  fh,  & 
c H In  lineae,  f vnus  , vbi  alter  eft  , fecundiim 
aliquam  fui  partem  cadet : Vnde  nccdfariodeue- 
di  ad  h,  dum  alter  exit  ab  altero, fe  intcrfccabit  • 

PROB.  III.  PROPOS.  III. 

* Dato  triangulo , ei  triangulum  aquale  ad 
altam  pariem  continuere . 

■ 

AB  antecedenti  Propof.  emergit,  quod  dato 
triangulo  a b c poffit  fieri  aliud  trian- 
gulu  E H C (uner  eadem  bafim  b c alteri  zquale  . 
Interuallo  b a deferibatur  circulas  , fr  interual- 
Ioca  deferibatur  rursds  circulus;  vbi  ergo  fe 
interfccant  in  h a pundis  b,  & c ducantur  rede 
i H , fr  H C » Er  erit  faftum  triangulam  b h a squa- 
le trim?*  >B  AC  . 

Probatur  latera  enim  funt  zqualia ; Nam  b a 

crus.fr  b h crus  funt  eiufdem  a b h radi; ; Ergo 
zqualia : Sic  fr  a c.fr  c h crura  funt  eiufdem  cir- 
culi a xm  radi/  ; Ergo  zqualia.  Crus  vero  bc 
commune. 

Anguli  autem  finguli » angulis  erunt  zquales) 
Nam  fi  aliquis  eft  inzqualis  ; Sit  V.g.  ec  h , qui 
fic  maior:  ita  vtBCQ_mger  dicatur  angulo  icA 
zqualis  . Ee  tamen  latera  fint  lateribus , fingula 
fi  n gulis  trianguli  bac  zqualia;  Ergo  b crus 
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erit  zquale  ba  : fed  b a eft 
zquale  crug  } Ergo  etiam 
BO.cruseffet  inzqu.ilc  cruri 
«H*  minus  maiori ; quod  efle 
nequ  t . Ergo  omnes  quoque 
anguli  erunt  zquales  : Cum 
idem  argumentum  fic  de  relU 
qu  s,  qubd  vero  polii  mus  du- 
cere circulu  interuallo  dato» 
fr  centro  V.g  c:hocpoftula> 
uit  Eucl.  & fecit  in  prima 
Propof.Na  in  ducendo  pofte- 
riori  crure  zquilateri  trian- 
guli interuallum  aiTumpfic  idem , quod  prius  fa- 
do  alibi  centro . 

COROLLARIVM. 

Hinc  eft  vniuerfaliter,  qubd  fi  detur  trian- 
gnlum  habens  duo  crura  innixa  eidem  bafi. 
V.g.  b c vel  zquali , fr  crus  vnum  vni , alterum 
alteri  fit  zquale  , quod  & triangula  fingulis  an- 
gulis infiflentibus,  ijfdem  lateribus  «qualibus 
erunt  zqualiarSic  anguli  ad  c erunt  zquales;  quia 
* equilibus  b h,  fr  b a cruribus  infunt,vd  infiliut. 

PROB.  IV.  PROPOS.  IV. 

Datum  angulum  y &•  bafim,  aquicrurumque 
triangulum  bifariam  (ecare . 

»Qlt  datus  angulus  i a c,  qui  in  duo  fecadus  fic 
centro  a inrerualioad  1 bitum  a b ducatur 
circulus  b v d,  fr  fecet  crus  ac  in  d,&  r«da  du- 
catur b d.  Fado  deinde  centro  in  o interuallo  d a 
• ducatur  circuios.fr  idc  fiat  in  b interuallo  b a.  Ec 
a pundo,  in  quo  fe  interfecit  in  e , ducantur  re- 
fla? t e , fr  d e . Apundo  deinde  a,  ad  e cx  poft.i.- 
ducatur  a e . Dico  angulum  apud  a ejie  med  um 
Jcflum  , mcdietattmque  uigtam  alba  t/Sc  dqvltm. 
Probatur  . Quia  ad,  fr  b a , vtpote  eiufdem 
circuli  radj;  funt  zquales; 
fr  e e eft  linea  zqualis  lincz 
b a ob  eandem  rationemjnee 
non  e d » ipfi  a d.  Ergo  ctil 
erunt,  vt  illa  ad,  & b a,  in- 
ter fe  zqualia  hac  poftrema 
crura  b e , fr  ed.  Ergo  trii- 
gulum  a de  fuper  eandem 
bafim  ae*  cx  przced.  erit 

zquale  triangulo  e b a.  Ec 
ficitf  fingula  latera,  finguli* 
lateribus,  fic  fr  anguli  finguli , fingulis  angulis  j 
Quare  angulus  niger  erit  zqualis  albo  , apud  a. 

Dico  fecundo  bafim  bd  In  duo  fedam  . 

* Prob.  Nam  ; fi  non  eft  feda  bifariam  , erit 
pars  altera ; vel  maior  » vel  minor.  Sit»  V g ma- 
ior h b , que  , vt  efTet  cqualis  , deberet  efle  H ?, 
fr  ducatur  ab  v linea  va  . 

Qufro,  an  v a fi^xqualis  a d,  vel  non?  Si  no. 
IamTumus  extra  pr^fupofitionem : Nam  a d,  & 
a b przfuponimns  zqualia  crura : Vtpote  Jfoce- 
lis.  Si  vcrozquat  V a crus  AD.  Iam  habemus 
vah  triangulum  «quis  cruribus , fingula  fingu- 
lis correi pondentibus  trianguli  a h d ,&bafis 
communis  : Ergo  etiam  anguli  ex  prfced.  erunt 
zquales  . Quare  angulus  apud  a inter  v a»  & 
ah  erit  zqualis  angulo  maiori  H ad  nigro,  fr 
confequcnter  albofibl  zquali  bah;  pars  toti» 

2uod  elle  nequit.  Qyan  baftt  b h nontritmnor 
aji  h d , jed  aqualis . 

•Pro. 
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* Prob.  t.  pars  : Quod  etiam  triangulum  iad 
nuper  f idum  fit  bifariam  fedum  . Nam  cum 
omnia  duo  crura  tranguli  iak.&had,  vnum 
i a , vni  a d , Sraliud  fl  h.  alteri  K-  D corrcfpon- 
denti  Gnt  xqualia,5r  bafis  H a comunis,erut  tria- 
gula  ipfa  inter  fe  xqualia,ex  pt  j ced.  bah ,8e  had. 
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EXPENSIO 

De  lineii  fecundis. 


II. 


Licet linear circino fecari  poflint , & xquales 
alTumi , & inter  poftulata  id  potuHTet  con- 
numerari ; vt  liceret  lineam , ad  placitam  diftau- 
tiim  ducere . Id  tamen  noluit  Euclides : Quia , 
vt  aduertit  Tartaiea,  poterat  oftendi ; 8c  tpfc  vo- 
luit oftendere , quidquid  oftendibile  fuit . 

PROB.  I.  PROP.  V.  Euc.a. 

A iulo  punfto  daU  retia  aqualem  reclam 
ducere  . 

Sit  linea  datapundata  b c , 8e  datum pun- 
Aum  a . Oporteatque  ab  illo  ppndo  a du- 
cere redam,  quf  fit  «qualis  dat$  pnndatx  bc. 

Coniungatur 
pundum  extre- 
mum illius  lineae 
pundacx,que  da- 
tur , cum  pundo 
A dato , & fit  li- 
nea coniungens 
a b . Superque 
eam  conftituatur 
triangulum  equi- 
laterum  m d a t 
Deinde  pudoa, 
quod  coniudum 
etl  ad  At  interuallo  b c fiat  circulus , & fecet  b d 
produdum  latus  trianguli  in  e . Centro  poftea 
d vertice  trianguli , 'interuallo  prolungati  late- 
ris e o circulus  deferibatur.  Poftea  latus  alte- 
rum n a prolungeturvfque  ad  hanc  fecundi  cir- 
culi peripheriam  e c f , nempe  vfque  ad  V . 
Et  erit  a f ea  linea  , qus  quatitur  a qualis  Unes 
tunUats  b c. 

Probatur  linep  d f , &r  o e funt  squales  i vtpo- 
te  radij  maioris  circuli.  Vnde  demptis  cruribus 
squicruris  trianguli  d a , & d b , refiduf  por- 
tiones remanebunt  squales  e b , & af  ex  pro- 
nunc  i.  Sed  etiam  ii  f.  , & pundata  b c;  vtpote 
radij  minoris  circuli  ; funt  squales  . Ergo  duc 
a f t & ac  squales  tertig  b e , inter  fe  crunc 
squales. 

PROB.  IL  PROP.  VI.  Euc.j r 

Duabus  datis  lineis  inAqualtbus  de  maiori 
aqualem  minori  rettam  lineam  de- 
trahere . 

1 » • % e 

DEntur  dus  reds  a Eminor,  c o maiori  Et 
iuxta  prscedens  Problema,  vt  pundate  li- 
nes , & circuli  oftendunt  i pundo  0 ducatur 
squalis  minori  ABlineajsE  : Et  dncatur  cetro  0 
interuallo  0 e circulas  t qui  fecet  d e in  f « 
Dico  Je^menium  9 f aquale  eJ3c  linea  a f. 


Probat.  Quoniam  funt  squales  vni  tertis  de, 
lin^a  A b cx  effedione  iuxta 
j.  prscedens  Problema , St  r 0 
fegmentum  , vtpote  radius 
eiufdem  circuli  ceQtro  d du- 
- di . Ergo  etiam  funt  inui- 
2)  cem  squales  ab.  & d e . 

: Patet  i^aifue  quod  line* 

reds  in  tantum  afl"umuntur 
squales  ; quia  funt  eiufdem 
circuli  diametri,  quod  forti 
Intendit  Euclide* . Et  ideb  noluit  id  inter  po- 
ftulata exquirere  , tanquam  concedibile  ; cum 
hic  proprietatem  squalium  voluerit  demonflra- 
re  t Quod  fcilicct  potentia  fiat  eiufdem  circuli 
femidiaroetri . 

PROB.  III.  PROP.  VII.  Enc.to. 

Ditum  reclam  lineam  finitam  bifariam 
fecare . 

Srt  linea  refla  data  /i . ; qn*  non  in  infinitam 
extendatur;  &qus  in  duas  partes  squales  fit 
diuidenda  . Super  cam 
fiat  triangulum  «quila- 
tcrum.Ex  prop.i.A  b c. 
Cuius  angulus  c bifa- 
riam ex  prop.  4.  diui- 
datur.  Dico  lineam  a b 
in  dtut  partes  squales 
eJTc/cRjm . 

Probat.  Quia  in  pro- 
pof.il  1 a 4.  oflenfumefl: 
fegmentum  d b bafis 
a b squale  fegroento 
a d eiufdem  : Ergo  in 
duas  partes  squales  feda  eft . 

EXPENSIO  11,1. 

De  linearum  fe  tangentium  fitu  . 

QV o ad  ficum  line?  confiderat?  fccuJum  fe  ■ 
^non  prout  figurx  alicuius  latera, inuiccm 
referri  poffunt;  qux  funt  in  duplici  differentia; 
alix  paralelix  , qux  nunquam  fe  tangunt , etiam 
in  infinitum  produdx  ; alix  vero  fe  tangunt  , 
vel  foltem  produdx  fe  tangunt  > 8c  de  Iftis  fer- 
ino in  prxfenti  eft  1 

PROB.  I.  PROP.  VIII.  Euc.li. 

Dati  reclllmei  1 pundo  in  iHa  dato  lineam 
reclam  ad  angulos  retlos  exciture . 

REfla  linea  detur , qu*  Iit  \ . : * ineapun- 
dum  c , a quo  linea  perpendicularis,  qux 

dcf.  10.  deferipea  eft , fit  educenda . 

Eledo,  pundo 
**  Waltcro  in  ea,  Vg. 

in  e . Ex  prop. <5. 
Portioni  c e au- 
feratur f qualis  ad 
alteram  parreqi 
c d ; ita  vt  c fit 
S B pudum  medium. 
Etcx  docum.  propof.  1.  fuper  e d triangulum 
7 E.%  " ae^ui- 
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xquiiatcrum  cooftlnutur  d e f . Eri  pando  c 
ad  f redi  dncarur : lUcenim  wjifltc  Juper  rcBam 
dar  W-  *.  B perptnJUuhrtcr  . 

Pr  'bjtur  crus  ce  , & pC  funt  xcjualia,  firif 
crus  alteri  f D j bjfis  vero- c f communis. 
Ergo  cotum  triangulum  nigrum  toti  albo  trian- 
gulo erit  xquale,  etiam  quoad  angulos  ex  Coroll.  - 
prop.  |.  Angulus  itaqac  niger  , cft  aequalis  albo 
apud  c exiftenti  j’  Idcoquc  Fcerit  perpendicu- 
laris , cx  defin.  io. 

pfcOB.  II.  PROP.  IX.  Euc.it. 

Super  datam  rcBam  infinitam  d dato  pun- 
Bo , quod  in  ea  non  fit , perpendicula- 
rem rcBam  ducere . , 

* t' 

HAnc  lineam  Indefinitam  vult  efle  Eucl.qula, 

(i  clTct  nimis  breuis  poflet  euenire  * cir- 
culum ad  operationem  ncccflarium  ipfam  non  fe- 
care  ; vel  quo  l pundum  » ita  extra  eam  eliet  po- 
titum i vt  ipfa  f rnlungata,  in  illud  incideret»  &c 
ficfirculits  ncccflVius  ad  operationem , vt  opor- 
tet,duobus  puadis  no  (ecarct,vt  fi  eflet  linea  pq,.* 
fk  pundum  h:  itaque . 

in  pundodacoc»  quod  in  linea  non  cft  , Hat 
centrum  eledo 
radio»  & interua- 
Io  tali » vt  redam 
datam  ah  fecet  ia 
duobus  pandis 
a,  &r  b . Et  ab  il- 
lis ducantur  & 
pandum  c duae  redae  ac  , 8rc  b . Deinde  ex 
propt>f.8.  ea  diuidatur  in  dua»  partes  xquales  in 
T> , & duda  c P . Btl , qua  in  propof  promittitur, 
ipft  A B perpendicularis  • 

Probat.  Nam  trianguli  nigri  crus  d i alterius 
triaguli  albi  cruri  A d ex  coftrudione  cft  f quale, 

& item  ejuse  », cruri  a c vtpotc  radtjiBifis  vero 
p c communis;  Ergo  totum  triagulu  nigru  etiam 
quoad  angulos  toti  albo  eftxqualc.  Vndc  angulus 
niger  ad  d corrcfpondcti  albo  ad  d erit  (qualis , 

& ideo  ex  defin. 10.  d ceris  pcrpciutuuhr.s . 

JHEOR.  I.PROP.  X.  Euc.ij. 

Cum  rcFla  linea  fuper  rettam  conftflens  an - 
gulos  facit , aut  duos  reclos , aut  duo- 
bus reflis  ittjuales  efficit . » 

INcipit  hic  fola  fpeclilatio,  8e  primam  pro- 
prietatem linearum  fe  tangentium  deraon- 
ftrat . .*  ‘ , 

Sit  itaqae  reda  a > ,fuper  quam  eonftftat  c d, 

& (i  quidem  anguli  hlfiC  , inde  funt  xquales  , fu- 
mus extra  quxftionem  : Namcx  lo.  defin.  illi 
anguli  rc&ifuat.  .Quod  fi  anguli  1111  fmc  inx- 
quajes:  Dicit  tamen  Eucl.  duobus  redis,  fimul 
fumptos  cfle  ±qim^s  . Quod  vt  oftendat , impe- 
rat cxprfpof  9:  ^undo  c dato  erigi  perpendi- 
cularem ci.  1 '* 

Prybatur . Quoniam  ex  7.  pronunc.  omne 
toriun  .cil  xquale  omnibus  fuis  partibus  fimul 
funytis  ; redus  angulus  ict  erit  xqualjs  ni- 
gro , & albo  , vtpotc  fuis  partibus  : Si  verd  ad- 
das , tum  redo  angulo  1 C B,  tum  albos  8c  nigro, 
nigerrimum  aci  redum , efficietur , vt  albus 
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niger, & nigerrimus  additas, fint  xqaalcs  duobus 
redo  ici,^  item  eidem  nigerrimo  ei  addito  • 
ex  a.frjnunt  q<)od  memor  a tenendum  . ' 

Ptpgrci.  a.  Rurfus  Angulus  acd  ex  eode® 
pronunt.  7.  cft  xqualts , 
vtpftte  fuis  partibus  angu- 
lo nigro  icd,  & nigerri- 
mo ac  I : quare  » fi  addas 
vrrifque  anguli»  album,  ef- 
ficietur , vt  angulus  acd, 
& angulus  albus  ad  cfinc 
xquales  tribus  albo»  nigro,  Be  nigerrimo  ad  c . 
Iam  itaqae  vides  angulum  ic  1 redum,  & ni- 
gerr  mumitem  ndum  > vt  prius  probatum  eft* 
iribus  albo  , nigro,  & nigerrimo  efle  xqualcs: 
Rurfufque  , vt  mododixi,  a cDobtufum  , & al- 
bum acutum  fidos  a line  i d c , tribus  albo , ni. 
gro , & nigerrimo  item  efle  xquales,  vt  mod6  dc- 
monftraui : fcd  qu(  eifdem  funt  xqualia  ,&  inter 
fe  funt  xqualia  cx  i.pronun.Ergo  an gulus  a c d,& 
albus  ad  c Junt  aq  tales  argulh  duobus  1 c e reBo  , 
&■  reBo  9%ct  rimo  aci. 

COROLL  ARIVM. 

Ci  Olligequofcumque  angulos  fuper  redam  a 
j pluribus  lineis  iofiftentibus  tfledos  efle 
duobus  redis  xquales  > ficuti  hi  tres  albus  , ni- 
ger , & nigerrimus  duobus  redis  oftcnfi  fune 
xquales . 

THEOR.  II.  PROP.  XI.  Euc.14. 

Si  ad  aliquam  rcBam  lineam , atq;  ad  eiut 
punBum,  dua  reBa  linea  non  ad  rafdem 
partes  duBa,eos,qut  funt  deinceps  angulos 
duobus  re  Bis  aquales  fecerint-,  indtre- 
Bum  erunt  inter  f e illa  linea  reBa. 

ELigendum  cft  pundum  c in  linea  a b , 8t  ab 
eo  dux  linex  trahenda?  funt  in  diuerfas  par. 
tes  , ideft  ad  oppofitas  , ve  funt  c d , & c e . Mo- 
do inquit.  Si  ha  linea  angulos  , qui  cx  eorum  tra- 
Bione  nafcus.tur , aquales  duibus  retis  fuerint , ne- 
Cepario  erunt  in  dircBum,  & vnitam  lineam  rcBam 
tontimu.  bunt.  H(c  vero  propofitio  conuercit  fu- 
periorem  , ibi  enim  rrobatum  eft  ex  redis  lineis 
nafcentes  angulos  debere  efle  xquales  duobus  re- 
dis » hic  probatur  lineas  uBas , 8e  m direBitm 
pofitoi  fore,  fi  angulos , quos  hinc,  inde  faciunt,- 
cum  tinca  , fuper  quam  cadunt , duobus  redis 
xquales  feceriot.  . 

Probatur.  Nam  fi  anguli,  quos  fuper  lineas 
c e , 8e  c d fa- 
cit c a duobus 
redis  funt  x- 
quales;  ficue&r 
illi , quos  b C 
efficit  ; 8e  ta- 
men d c,  A*  CE 
in  d redum  nd 
fune.  Linea  d c 
fuper  lineam  c e 


prolongata  non  tolneidet. 
incedet  : Sed  vel  fupri  , vel  infra  . Cadat  V.  p 
fupra  , & fit  d c 1 reda,  pnut  inquiunt  adueria- 
rij . Itaque  c a fapra  dci  cadens , vtpote  fiipcr 
redam, angulos  nigerrimum  D c a,  & album  aci 
duobus  redis  xquales  efficiet  cx  prjcedeti  Prop. 

Vcrom 
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Verum  id  prxfuponimus  , Se  facere  ac  infidcns 
fupcroc  ,&c  e . Quamobrcm , cum , ex  u.pro- 
nuo.  omnes  redi  fint  aequales  , emergit ; vt  tum 
anguli  fadi  ab  ac  infidentc  fuper  Jineam  aci, 
qmm  volunt  aduer.Vciam  redam»  quales  funt 
negerrimus , 8c  albus , quam  anguli  affc&i  ab  ea- 
dem a c-  cadente , Se  infillcnte  fuper  d c , &r  c e, 
quales  funt  niger  cum  albo , Sc  nigerrimus » in- 
oiceincfle  aequales  j vtpotc omnes  duobus  redis 
squales;  Si  itaque  auferat  dc  a nigerrimum  ab 
vtrifque,  remanerent  squales  albus  tantum  , 
cum  albo,  & nigro  fimul  fumptis  , neuipe  pars 
toti , quod  ede  non  poteft . A(l  fi  dicas  infra  ca- 
dere Jineam  prolongatam  dc,  eodem  argumen- 
to perurgeris  : vnde  oportebit  confiecri  ; quod 
ud.  t in  direSium  D C ipfi  C E , & quod  eadem  in 
yuica»  lineam  dirigantur» 

• 

THEOR.  III.  PROP.  XII.  Euc.ij. 

St  dux  rc&x  line x fi  muinb  fe  cucr  in  t ; an- 
gulos ad  verticem  xqualts  inter  fi 
efficient . 


fint  tantum  e fi  e quatuor  redit  aquales  . Namque  (I 
multiplicas  redas  ad  pundum  e terminantes, 
nihil  aliud  efficies,  quam  diuidere  in  multas  par- 
tes quaruor  angulos  didos  ad  t confli  rutos  • qur 
omnes  fimul  famptp  totis  fuis  arifquanturj  Cum- 
que illi  angulis  quatuor  redis  fint  «quales ; hinc 
e(l , vt  omnes  quotcunque  anguli  circa  aliquod 
pundum  confidentes  quatuor  folum  redis  fi®* 
squales  . Quare  8romne  fpatium  circa  aliquod 
pundum  confiflens  non  ,aifi  quatuor  rcdjls  an- 
gulis, poterit  «quiualere. 

EXPENSIO  IV. 

De  proprietatibus  Triangulorum. 

TRianguIa  poliunt , aut  confiderari  in  Cpt  aut 
conliderari  quatenus  comparantur  cum 
alijs.  Primo  agemus  dc  triangulis  in  firmet  con 
fideratis . i# 

THEOR.  I.  PROP.  XIII. 

* • a 

S i fit  trunculum  ita  diffcflunfvvt  crustcr uriy 


PRo angulis  ad  verticem  intelliglt  eos,  qui 
iuxta  interfedionem  fibi  oppofiti  funt ,•  vt 
efl  in  duobus  lineis  fe  inter  ffecancibus  a c fic  b d, 
angulus  nigerrimus , Sr  albus  e . 

Prob.  de  angulis  obtufis  primo  ex  Propof.  io. 

/ Cum  linea  b e infi- 
A^  S'*  fuPer  Ii***ani  a c, 

jfft.  faciet  angulos  fuos  , 

nempe  album  e ,[& 
«-f.  nigrum  duobus  re-, 
dis  «quales  * Rur- 
fus ; quia  reda  c e infidit  fuper  redam  b d fa- 
ciet item  ex  eadem  io.  Propofitionc  angulum  ni- 
grum , atque  nigerrimum  «quales  duobus  redis: 
Omnes  ver6  r edi  funt  inuicem  «quales » ex  i a. 
pronunc.  Vnde , 8c  duo  albus  e , & niger  angu- 
li, duobus  nigro  eidem,  Sc  nigerrimo  «quali- 
tate commenfurabuntur.  Aufer  itaque  angulum 
nigrum  vtrifque  coniundum , 8e  annexum , quia 
Idem  ab  vtrifque  abdulidi ; ex  J.pronunc.^BgM- 
liu  albus  apud  e,  & nigerrimus,  aquales  remanebit. 

Simili  argumenti  fpecie  de  angulis  acutis  vte- 
ris  , qui  funt  niger  , 8e  albus  oppofitus  , curri 
etenim  a e reda  infidat  red*  b d j faciet  ex  pro- 
pof. to.cit.  angulos  duobus  redis  «quales  ; nem- 
pe obtufum  alDumt,&  acutum  album  :Qubd& 
przdabit  b e cadens  fuper  ac:  Quapropter  an- 
gulus niger  acqtus  cam  alboobtufo  e , ficut  & 
angulus  albus  acutus  cum  alboobtufo  e , erunt 
«quales  » vtpote  duobus  redis  «quales  . Aufe- 
ratur communis  obtufus  galbus  e ,•  remanebunt - 
que  albus , & niger  acuti  «quales . 


O*  alterum  crus, alteri  fit  xqualr, angulus 
quotfi  ab  illis  cruribus  claufus  angulo 
fit  xejual  is.  Bajis  (jUof>erii  bafi  aqua- 
lis , O*  totum  triangulum  toti.  * 

Sit  triangulum  e a d lineis  fedum  ; ita  quid 
crus  b a fit  «qualecruri  a i,  8e  crus  b c cruri 
1 1 , anguli  vero  ad  b , fir  i «quales  . Dico  Bafim 
a f bafi  a c , dr  triangula  ptrjedionem  /alia  inui- 
cem e/fe  aqualia, 

Probatur.Nam,fi  bafis  bafi  non  eft  «qualis, fic 
maior  a f,  qup.vc  cflee  squa- 
les , deberet  efTc  V.  g.  v a : 
. sy  Tunc  qufro  duda  redi 
J v I ; an  hfc  Iit  «qualis  cfU(i 
BC>  Si  non  ed  «qualis , efl 
contra  hypothefim . Siverb 
ed  «qualis  v i crus  cruri  b c, 
lam  habemus  triangulii  v A l, 
. quod  habet  vrtum  crus  v i» 
O cruri  sc  «quale, & alterum 

b a alteri  a x , bafimqne  V a 
bafi  a c «qualem . Quare  ex  Coroll.  Propof. 
totum  triangulum  toti  erit  arquale,  8e  angulus  ad 
i niger  erit  «quaNs  angulo  apud  B ; Et  ideo  an- 
gulo fibi  «quali  a i f feminigro , quod  effe  ne- 
quit; Ctim  niger  fic  eius  pars,&  Ille  i a f totum , 
Aridem  contexes  argumentum,  fi  crus  a f fic  ma- 
ius i Nam  a c erit  minus  9 Sc  eadem  operatio , Se 
dcmonflratio  valebit. 

THEOR.  II.  PROP.  XIV.  Euc.j.  . 


COROLLARIVM  I. 

EX  lententia  Procli  colligit  primo£uclides  : 
Lineas  fe  fecanUt  facere  quatuor  auguloi,  qua- 
luor  re  Vis  aquales } nam  In  demonflratione  often- 
lum  efl , nigrum,  & album  e eflif  duobus  redis 
«quales  ; ficut  & nigerrimum  cum  albo  actito . 

COROLLARIVM  II. 

ET  hinc  colligitur  fecundo.  Omnes  quotcum- 
que angulos , qui  circa  aliquod  fundum  fieri  pof 


Anguli  Ifafcchum  tr  Ungulorum,  qui  funt 
fuper  bafim , funt  inutcem  aquales  , ©• 
produclis  cruribus, anguh  mfa  bafim 
funt  etiam  inuicem  aquales . 

SI  Triangulum  duorum  «qualiuq  crurum 
A b c , & caduo  crura  producatur  a b in  d.  Se 
a cln  f , & ex  Propof.  J.  b d,  Sc  c f portiones  ad- 
iundf  fiant  inuicem  pquales  ; 8c  reda  bf  con« 
iungantur  punda  v , 8c  f , ficut  linea  d c punda 

D,  &C. 
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,8  TRACTA 

1» , Se  c . D'eo  angui* t fupcr  bafim  b c apud  n,&c 
effeinnlcim  aquales ; & unguit  infra  bafim , w fe- 
miniger al  b , & uiger  ad  c ejfe  quoq-,  inuict  aquales, 
Probat.  fecunda  pars  , Se  confiderentur  dac, 

& d c a ; tanquam  duo  triatt- 
gula;  qux  vt  tali  ratione  eogi- 
tareotur  fecimus  feparata,  re- 
plicando in  ipfts  triangulum 
idem  lfofcslum  bac.  Quo- 
niam itaq;  anguli  ad  a in  rrian- 
gulo  feminigro,  Se  albo  funt 
aequalia  ,&r  crus  vnum  BAvni 
ac  ex  hypothefi  alterum  af 
ex  effeftione  alteri  ad  eft  xquale  ; Ergo  ex  pr$- 
ced . b f balis  bafi  d c erit  xqualis;*  totum  trian- 
gulum femi  nigrum  toti  albo  erit  xquale.  . . 

Progr.  »,  Deme,  bac  triangulum  ab  vtrifq;  * 
quod  rcfi*luum*eft  x- 
qualium  > triagulorum 
nigtum  albo  b d c erit 
xquale:  Quare  t&  an- 
glilui  digtr  ad  c ,dr  fe- 
rula Ibus  Dbc  erunt  a - 
quales  , qui  funt  infra 
bafim  anguli. 

Prob.  i.  parS^.  Quia  triangulum  ac  D trian- 
gulo c a f eft  xquale  ex  I.  parte  probat,  erit  angu- 
lus apyd'*  tqtas  angulo  apud  c coti  xquale.  Et 
eadem  ratione  pars  nigra  apud  b parti  c cruce 
lignate  erit  xqualis  ; quod  triangulum  nigrum 
fit  f quale  albo  bcd.  Ablatis  ergo  partibus  x- 
qualibus  angulorum  nigra,  & c cruce  lignata  ab 
angulis  totis  xqualibus;  ex  pofl.  i.  remanebunt 
aquales  anguli  fupra  bafim  refidui  apud  b,  & c;  ni-  . 
mirum  cba,&acb,  quod  erat  oftendendum. 

corollarivm. 

Hinc  emergittriangulum  xqnilaterum  habe- 
re  omnes  angulos  jquales . Prob.  Nam  cu 
duo  crura  a b,  & a c fint  cqualia,anguli  fupra  ba- 
lira  c niger  ,-b  albus  erunt  equales  ex  pr$ced. 

Sic  quia  duo  cfura  ac,&  c b 
■A.  funt  equalia  angulus  femini- 

nfgcr  apud  a,  & albus  b erunt 
fquales  . Duo  itaque  anguli 
feminiger  a.  Se  niger  c vni 
C tertio  t funt  equales;  Ergo  ex 
Pron.  t.  sut  equales  inuicem. 

THEOR.  III.  PROP.  XV.  Euc.tf. 

• » 

Si  in  triangulo  duo  anguli  aquales  inter  fe 
fuerint ; &•  fub  aqualibus,  angulis  fub- 
tenfa  latera  aqualia  inter  fe  erunt . 

Licet  hoc  Theorema  faciliter  poflit  colligi  ab 
antecedenti;  cum  lit  conuerfariufdoiifyro- 
politio  nihilominus,  quia  alique  funt  proportio- 
nes i qup  connerti  nequeunt , ex  logicis  : Po- 
nendo predicatum  loco  (ubiedi;  eo  qubtfpredi- 
catum  fit  minus  vniuerfale  fubiedo ; vt  hfcem- 
nis  bomo  e fi  animal  , conucrti  nequit  , St  dici , 
omne  animal  efl  homo.  Cum  animal  magis  pateat, 
quam  predicatum  hominis;  fed  dici  debet, aliquod 
animal  efl  homo . Ideo  confucuere  Mathematici 
etiam  conuerfas  propofitiones  oftendere  , vt  de- 
monftrcnt  illas  propofitionts  conuerti  feruata 


,A 


T V S IV. 

quantitate , 8e  qualitate  earum  ; nimirum  effe  af- 
firmatiuas,  &%eodem  pado  vniuerfales,  c6ucrff  ; 
vt  prius  erant ; quod  euenit-in  illa  propofitionc. 

Dicit  itaque  Euclides  , quod  fi  fit  triangulum 
BAC,  cuius  duo  anguli  fint  f quales  b niger  , Se  c 
femialbuS  ; qw  d iateta  fubtenja  a b Jiminirro , <T 
a c nigro  aqualia  inter  fe  erurlt . 

Quod  fi  aliquis  neget;  Ponatur ; quod  p a fit 
crus  malus , quam  a c , Se  ided 
quod  ad  hoc  , vt  fit  aquale  de- 
beat elTe  b d . 

Probatur  Itaque , quia  b d 
eft  $quale  cruri  a c ex  aduerfa- 
rijs : Crus  vero  bc  eft  commu- 

ne,&  angulus  b niger,  com- 
munis quoque  , tam  triangulo  nigro  minori » 
quam  feminigro  maiori:  Ex  prop.ij. erunt  tria- 
gulu  nigru  b c d , & feminiger  b c a xquaiia;pars 
nigra  toti  b c a , quod  efle  nequit  • 

COROLLARIVM. 

S Equitur  ex  hac  propofitione  omne  trISgulum 

xquiangulum  elTe  quoq;xquilatcrum;qu6a  clt 

conucrfum  prpccdentis  Corollarij , cum  enim 
anguli  b albus  in  fig.  prjced.  Coroll.  Se  c niger 
fint  xquales  .latera  a b,  & a c erunt  xqualia  s 
Item , cum  angulus  a feminiger»  Se  angulus  b al- 
bus fint  xqua  les, etiam  latera  a b , Se  b C erunt  *- 
qualia:  Quare  omnia  latera  erunt  xqualia . 

THEOR.  IV.  PROP.  XVI.  Euc.7. 

'jl  ha  fu  alicuius  trianguli  termino  cruri  difiedentt 

aqualis  linea  , fir  ab  altera  extremo  alttri  cruri 

a/ia  linea  aqualis  non  difcedet , qua  termi- 
net ad  aliud punflum;quatn  ad  vtrf.cem 
priorit  trianguliidummodoycrfus  ean- 
dem parttm  linea  ducantur  , in 
quam  crura  conueniunt . 

MVltf  requiruntur  conditiones  ad  hoc  ,yt 
Theorema  vcrificetor ; Primo  > quod  li- 
nea xqualis  cruri  exeat  ab  eodem  extremo  bafis  $ 
idcoque  ca.&bd  funt xqua- 
‘ D les  j Sed  non  exeunt  ab  eodem 
pundoc,  quod  requirit  pro- 
pofitio , & ideo  de  eis  non  lo- 

1 yr  >J  quitur. 

B Secundo  , quod » tum  hxc 

linea  fit  equalis  vni  cruri  , tum  altera  xqualis 
alteri : nec  fu&cit  xqualltas  vnius  cruris  cum 
vna  linea  , Se  vt  e o,  & e n fint 
«quales, & f o,&  p m injquales, 
& ideb  de  iftis  non  eft  fer- 
rao. 

Tertib  requirit  , quod  du- 
cantur  versus  eafdem  partes; Et 
* ideo  licet  1 u , Se  1 l fint  x- 
. quales  , Se  h m , &hl; 
quia  tamen  ducuntur 
ad  duar  partes  oppofi- 
tas  M , Se  L.  Ideo  nec 
de  iftis  loquitur  propo- 
fitio* 


Multos  ver5  habet  cafus  , hxc  propofitio  fe- 
ctindiim  quod  punftum  hoc  prope  vrrticem 
trianguli, tn  quod  conueniunt  collocatur. 

Cafus 
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IN  PRIMVM  LIBRVM  ELEMENTORVM.  3? 

Cafus  I ■ Si  ergo  duj  linee  dicantur  conuenire  , 

& non  io  verticem  trianguli ; quarum  quaque  fuo  THEOR.  IV.PROP.  XVI I.  Hoe.|S« 
cruri, i cuius  extremo difcedit, Ruetur . Sit  illud 

punSum  iflign«umD, pro  primo  cafuiica  vtlint.  Cuiufcumque  trianguli  tres  intimi  anguli 

dc  a pundo  edi  Icedens  fnper  crus  ca  ducatur  , 8r  i # [r  . n / ° 

pcrocniat  ad  d cfi  alteri  bd  aequalis  alteri  cruri  ba.  0 MjUn  WttlS  <t(]Halcs  . 


atra  triangulum  cab.  Sed  hoc  euidenter  im- 
plicandam inuoluit,  & falfum  eft  . Nam  linea 
cd  clfet  maior,  quam  crus  ca  contra  h ypothcfim  . 
Calus  a.  Idem  erit . $>  pundum  cadat  in  latere 
aliquo, V.g.cD in  fig.i.Nera- 
**  pe,cju6d  linea  ba  equaliS  crti- 

^ ri  sd, Be linea  ca dilcedens  ab 

y^gk  C»  Se  fufftr  crus  cd  dud a con- 
/ uenjant  in  a Infra  verticem 

/ trianguli  D;  Et  hoc  etr5  extra 

/ hypothefim  j quia  linea  ca  ef- 

t ■ X fet  mmor  ; qui  m cd  . 

" Cafus  $.  Si  pundum  hoc 
concurfus  ponatur  intra  triangulum  in  a;  vt  in  j. 
fig.  Er  tunc  oftendetur  propofitio  , ex  propof.14. 
Produda  enim  lirtea  ac, A'  crure  p ducatur  reda 
af;  Et  habebimus  duo  triangula;  ex  aduerfarijs 
«quicrura  caf,  & BAP  . 

Quia  ergo  ba  linea  cruri  bf  ex  aduerfarijs  «- 
j A quatur ; erunt  anguli  fuper 

bafim  Ap  { nempe  a fetnini- 
ger,  & niger  f «quales  in 
N.  J||\  triangulo  bf  a . AnguluS 

X veib  F eft  pars  anguli  IFA 
infra  bafim  af  trianguli  al* 
/ ✓AN.  X terius  afc  ,&  api  totum  . 
lyS  Ideoque  angulus  feminiger 

a , toto  illo  ifa  minor  erit, 
" C Se  pars  ipfius  nigra  ad  A ■ 

multo  minor  angulo  eodem  ifa  infra  bilim  trian- 
guli acf  cxiftentl . 

Pars  verbifta  nigra  anguli  ad  a eft  infra  bafim 
af  trianguli  acf  . Sunt  ergo  duo  anguli  infra  ba- 
fim apud  a,  niger  a, Se  ifa  mzquales . Sed  rurfum 
fqju  «quales  ex  propof.  14.  quia  linea  ac  ex  ad- 
uerfarijs rft  f qualis  cruri  cf  Ergo  cfient  «quales, 
& mcquales  anguli  infra  bafim»  quod  dfe  nequit  • 
Cafus  4.  Quod  fi  pundum  concurfus  ponatur 
extra  triangulum  fit  illud  in  P.Et  produd  is  cruri- 
bus trianguli  bAc  » Se  duda  af  , Se  produda  ci 
idem  contexes  argumentum . 

Calus  y.  Eft.  Si  pundum  concurfus  cadat  ex- 
tra triangulum  in  1 alJignatum  ab  aduerfarijs  ta- 
li modo  { vt  altera  linearum  pofterius  dudarum 
fecet  aliquam  ex  primo  dudis;  V.  g Iccet  lineam 
bf,  Se  excurrat  in  pundum  1 . 

Coniungatur  reda  f i , eritque  fadum  trian- 
^ /p  gulum  c I f ; cuius  duo 

anguli  fupra  bafim  debe- 
X bunt  efle  «quales ; nempe 

J X angulus  1 niger»  &angu- 

I / n^X  Ius  p feminiger  ex  propof. 

j / ^^X  14.  quod  linea  ci  ab  ad-, 

g _X  ^ uerfartjs  dicatur  «qualis 

cruri  cf  . Quare  pars  ni* 


duobus funt  reflis  aquales . 

Etvno  crure  produblo, externus  angulus  duo- 
bus internis,  &oppafttts  ejl  aqualis . 

SI  triangulum  ak  . Volo  primum  ollendere 
angulum  ad  Aalbum  , c femimgrum , 8e{»  ni- 
grum omnes  internos  efle  «quales  duobus  redis  j 
Quo  d vt  oftendatur . 

Progreffus  1.  Ducatur  perpendicularis  i 
pundo  c ad  bafim  ab  ex  propof.  10.  Se  fie 
ec  , Produdo  deinde  Ac  in  t » Se  1 detrunce- 
tur ex  propof.  y.  ci  «qualis ae,&at «qualia 
ec  j Et  ex  propof.  2.  conftituatur  triangulum 
ahc  » quod  erit  «quale  ex  Coroll  prop.  3.  trian- 
gulo a £ C;  Idcoq;  ad  h angulus  ch,  8e  ha  claufua 
erit  «qualis  angulo  redo  nigro  apud  e . Ducatur 
deinde  he  ; Eritque  rurfus  triangulum  hce  «qua- 
le triangulo  hae  ex  prop  3.  quod  fit  fuper  ean- 
dem bafim  he  )fir  inter  crura  vnum  h c vni  a e » 
& alterum  ce  alteri  ha  «qualia  ex  dfcdione ; Sed 
h*c  duo  componunt  totum  a H c e . Quod  pnds 
erat.  Ergo  ambo’fimul «qualia  triangulis  ace; 
Se  ahc;  quz  prius  erant ; Sed  illa  erant  «qualia 
inter  fe  , 8e  ideo  dimidia  eiufdem  rotius  : Sed  hgc 
etiam  funt  «qualia  inter  fe  , Se  dimidia  eiufdem 
totius;  Ergo  «qualia  cum  primis.  VndeHCB 
erit  fquale  triangulo  a f.  c , & angulus  c in  ipfo 
feminiger , angulo  e nigro  , & redo  . Sic  dicat 
de  angulo  femtnigro  apud  A>quSd  erit  «qua- 
lis angulo  H albo»  vel  e nigro  redis.  Vflde  re- 
di erunt  angulus  hae,  & hce  . 

Eodem  modo  procedemus  in  conftituendo 
triangulo  c l b,-&  eodem  pado  argumentabimur, 
oftendendo  angulum c»&b  fcmhlbos  in  trian- 
gulo ecL»  Se  i bl  efic  redos  angulos  . 

Prog.  2.  Quo  polito . Sic  prima  pars  propofi- 
tionis  prob.  In  parte  ace  ; que  prima  confi- 
deratur . Angulus  apud  a niger  eft  «qualis  angu- 
lo apud  c nigro  , & albus  «pud  c albo  apud  a eX 
propof.3.  Coroll.  eo  quod  «quis  crucibus  infi- 
ftanc.  Quare  interni  trianguli  nigcrapudc.fi- 
tnul  cum  albo  apud  a , funt  «quales  toti  fcmulbo 
k ah»  nempe  angulo  rrdo . 

Prog.  2.  Iterum mfpatio  eci  angulus  niger 
apud  b , Se  niger 
» J , apud  c ; vtpote  «* 

\/  qualibus  cruribus 

ii±HF *nfi^ent*s  * c > 

& bl  ^quales  funt. 
LX  I Item  albus  b , & 

albus  apud  c «- 
W E , B quales  f Ergo  al- 

/ buS  apud  c»8f  ni- 

/ ger  apud  B angulo 

redo  IBL,  vel 


gra  anguli  feminigrl  apud  f erit  minor  angulo  ni- 
gro cif,&  multb  minor  addita  eipatte  nigerrima, 
vt  fiat  angulus  bif  : Sed  angulus  niger  f,  & totus 
bip  niger  funt  quoque  «quales;  quod  fint  anguli 
ad  bafim  in  altero  tipngulo  Bl  F,  cuius  linea  cr  cx 
aduerfarijs  «quatur  cruri  bp  j&ridco  ex  pr.14.fint 
«quales.  Ergo  «quales,  & Inarqu  alcS , quod  efie 
neqvlt . Quare  nullibi  pundum  concurfus  linea- 
rum poftrcmo dudarum  poteft  cadere;  nifi  io  ver- 
ticem trianguli,  igitur  vera  propofitio . 


ecL  erunt  ^quales  . Cum  ergo  in  triangulo  ac  B 
anguli  ac  b nigra  pars»  cura  angulo  a Iit  redo 
«qualis  ex  primo  prog.  Af  m angulo  item  c pars 
alba,  cum  nigra  apud  b fit  redo  «qualis  , qui  m 
triangulo  a c b funt  interni  anguli . Patet , quod 
omnes  anguli  incerni  trianguli  acb  duobus  re- 
dis erunt  zquales. 

Prob.  pars  2.  Ec  producatur  latus  aliquod, V.g^ 
n A • Quia  angulus  e a H femialbus  redus  eft, 

erit 
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erit  quoque  angulus  kah  redus ; Se  ideo  angulus 
externus  hac,  &r internus  cae  erut  «quales  duo- 
bus, redis  ex  propof.io.  &propterea  tribus  inter* 
nis  angulis  trianguli  cab.  Tolle  internum  com- 
munem album  apud  a : remanebit  itaque  folus  an- 
gulus externus  na c equalis  duobus  internis,&  op- 
pofitis  femlnigro  apud  c,  &r  nigro  apud  b . 

Hincque  «it  quadrangulum  quodlibet  habere 
angulos  quatuor  fuos  quatuor  redis  arquales  : 
Cum  enim  Chai  in  duo  triangula  diuidatur,  & 
quodlibet  triangulum  fuls  angulis  duos  redos  an- 
gulos arquetj  patet  omnibus  angulis  fuls  quadran- 
gulum quatuor  redos  «quare  * 

COROLLA  R I VM  L 

Hinc  eft  primo, quod  angulus  etternus  maior 
fit : quam  quilibet  oppofitus  , Se  internus 
feorfimfumptus ; quia  duobus  internis,  &oppo- 
fitis  eft  zqualis  ; quod  oftendit  Eucl.  propoi.  1 6. 
primi,  alia  ratione  fatis  difficili. 

COR  OL  LARI  VM  II. 

SEcundo  deducitur  cuiufcumq;  trianguli  tres 
angulos fimuJ  furoptos  aequales  efie  tribus  an- 
gulis fimuf  fumptis  alterius:  Quia  tum  hi, tum  illi 
funt  arquales  duobus  redis  . Deduciturque  etiam, 
qubd,  li  duo  anguli  vnius  erunt  «quaies  duobus 
angulis  alterius  trianguli  jqudd  reliquus  angulus 
reliquo  erit  «qualis,  & «quiangulum  erit  triangu- 
lam alteri  quoad  omnes  angulos . 

COROLLARI  VM  III. 

COnftat  etiam  in  omni  triangulo  Ifofcelt,  cu* 
ius  angulus  lateribus  «qualibus  compre- 
henfus,  fuerit  redus  «quemlibet  reliquorum  e(Te 
iemiredum ; cum  omnes  tres  fint  «quales  duo- 
bus redis, &r  tertius  ex  ipfis  ponatur  redus  . Qua- 
re, cum  duo  reliqui  inter  fe  fint  «quales,  ex  prop. 
14.  erit  quilibet  eorum  femiredus . At  fi  angulus 
cruribus  comprehenfus  fuerit  maior  redo,nempc 
obtulus,  qui  ad  bafim  funt,  erunt  minus, quam 
femiredi ; Si  verb  minor  redo,  ideft  acutus,  reli- 
qui erunt  magif, quam  femiredi. 

COROLLARIVM  IV. 

PErfpicuum  quoque  fit  . Quemuis  angulum 
trianguli  «quilateri  efie  duas  tertias  partes 
anguli  redi. vel  tertiam  partem  duorum  redorum. 
Qu  a omnes  trcS  inter  fe  xquales,  exjquant  duos 
redos. 


COROLLARIVM  VI. 

C*1  Viufcumque  trianguli  duos  angulos  duobus 
j redis  efie  minores  omnifariam  fumptos; 
Quia  tres  duobus  redis  funt  «quales . Ergo  duo 
tantum  erunt  minores  . 

COROLLARIVM  VII. 

COlIigltur  quoque  angulum  externum  fupe- 
rare  hunc , fiue  illum  internorum  rehquo 
angulo  oppofito.  V.&  nac  externum  in  fig.pnop. 
fuperare  oppofitum  internum  acb  tantum,  quan- 
tum cft  angulus  b niger . Et  etiam , quod  duo  an- 
guli interni  cuiufcutnque  trianguli  deficiunt  i 
duobus  redis  reliquo  angulo  interno. 

COROLLARIVM  VIII. 

Hinc  etiam  manifeftum  efl  ex  Proclo.  Ab  eo- 
dem pundo  ad  eandem  redam  non  poffc 
deduci  plures  lineas  perpendiculares,  quJ  vnam. 
Quod  fi  fieri  poceft  ducatur  ex  a pundo  ad  rfc- 
dam  bc  du*  perpendi- 
culares j nempe  ab,  & 
\ ac,  faciemque  triangu- 

\ lum  abc;  In  quo,  quia 

ab  cft  perpendicularis 
fi  C faciet  angulum  e inter- 

num nigrum  -edum : 
Rurfufque  , quis  Acperpendiculans  pixhipponi- 
tur»  faciet  angulum  c album  internum  redum; 
qubd  militat  contra  pr«ced.  prop.  in  qua  often- 
fum  eft, angulos  duos  internos  cuiufcumquetrian- 
guli  efie  duobus  redis  minores  i cum  tres  fint  *- 
quales  duobus  redis . 

COROLLARIVM  IX. 

S Equitur  quoque  ex  pr*c.  propof.  omnia  trian- 
gula habentia  vnum  angulum  redum,  vel  oiv 
tufum  reliquos  obtinere  acutos  : cum  enim  duo 
anguli  interni  fint  Juobus  redis  minoret,  fequi- 
tur;  vt  fi  vnus  fit  redus, aut  obtufus, nempe  maior 
redo ; quod  reliqui  fint  redo  multb  minores , 
nempe  acuti ; namque  fi  reliqui , vel  vnus  eorum 
eflTci  zqualis  redo,  vel  maior,  fam  haberemus 
contra  prpced.  propof.  duos  angulos  in  triangulo 
duobus  redis,  aut  maiores,  aut  «quales»fequitur 
quoque, quod  vnus  fit  alterius  complementum  cutn 
ambo  voi  redo  fiot  «quales  fi  rertius  fit  redus. 

COROLLARIVM  X. 


COROLLARIVM  V. 

Fit  etiam  manifeftum . Quod  fi  ab  vno  angulo 
a trianguli  «quilateri  bac  perpendicularis  ad 
*d  latus  oppofitupi  bc  ducatur, conditui  duo  trian- 
gula Scalena  adc  , Se  bdaj  quorum  cuiufiibet  an- 
gulus ad  d redus  erit  duo  b,&  c quifque  duas  ter- 
tias anguli  redi;  reliquorum  vero  ad  a;  vtpote 
partes  «quales  vnius  anguli 
inzquilatero  vnam  partem 
tertiam  anguli  redi  quifque 
continebit.  Quamobremfi 
fuper  latus  Ac  perpendicu- 
laris  ab  a clcuetur  ea  ex 
propof  9.  habebis  angulum 
redum  inter  cruraE*,&  ac  dmifum  in  tres  par- 
tes aquales,  vt  funt  e ab,  6c  bad,  & pac  aDguli . 


S Equitur  quoque,  quod  fi  linea  reda  cum  alii 
reda  angulos  faciat  hinc  , inde  , obtufum 
vnum  , alterum  acutum  , lineam  perpendicula- 
rem a quouis  cius  pundo  ad  aliam  redam  de- 
mifTam , cadere  ad  partes  anguli  acuti  . Faciat 
enim  linea  a b reda  cum 
reda  confimiii  bb  angu- 
lum, nigrum  quidem  ob- 
tufum  , album  verb  cru- 
ce notatum,  acutum,  & 
i pundo  a demittatur 
perptpdicularis  ad.  Ca- 
det vtique  ad  partem  anguli  acuti  albi  cruce 
infigniti;  nam  fi  caderet  ad  aliam  partem  anguli 
obtufi  nigri , ve  facit  linea  altera  af  5 iam  duo 
anguli  interni  cllent  duobus  redis  maiores; 

« nempe. 
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vnoe  , qui»  vnus,  queVn  pe rpendiculjris  eflice- 
r»  cflet  rccius,  alio#  vero, vc  nigcr.efletobtufus 
ad  * comri  politam  propofitioncm . Itaque  fi 
|rfr.*eodiciijaris  i^am  angulum  internum  ni- 
gerrimum efficit  ad  d,  alius  debebit  efle  acutus  , 
balbus  cruc^ocatus  b ; fi c enim  politi  fimul 
jcrunt  duobus  rc&i*,vt  oportet  ejfc  duos 


Scalenum  eft  illud»  quod  habet  tria  latera  ina- 
qualia,  vteft  fuprapoiitunt  ac  » . Si  autem  ma- 
ius  latus  maiorem  angulum  fubcendie  (equitur » 
vt  angulus  a fit  maior  reliquis  c,  vel  b.  Itcrumq; 
quia  latus  ACtll  maius  , qui  m a b , erit  quoque 
maior  angulus  b angulo  c:  Vnde  omnes  erunt 
iflasq«ales,maxiraus  quidem  a » minor  vero  b, mi- 
nimus tandem  c , 


THEOR.  XI.  PROP.  XVIII.  Eucaj.  THEOR.  XU.  PROP.  XIX.  Euc.ip. 

Omnk  trianguli  maior  angulus  maiori  la- 
teri  fubtenditur . 

PRopofitio  conuertit  procedentem  ; Tunc 
autem  angulus  maiori  lateri  fubtenditur » 
cum  i regione  illius  eft,8r  fuper  eo  aperitur  ; ica 
vt  ei  maius  lacus  deferuiac  pro  bafi,  eiufque  late- 
ra nedat.  Sit  itaque  triangulum  \ b c , cuius  an- 
gulus maior  c fubtenfu*  fit  latcri  A „ , die. t latus 
a b 'leuJJjttb  omnibus  al*s  dcjfireifle  maius . 

Prob.  Nam  fi  a b oon  clt  majus  9 aut  Jarus  a c, 
C aut  latus  c b ci , aut 

zquales  erunt  aut 
eo  maiora  : Hoc  ve- 
ro clfe  non  poteft  ; 
primo  oftendemus  id 

de  latere  a c » quod 


Omnis  trianguli  maius  latus  maiorem  an- 
gulum fubtendit. 

MVlta  declaratione  non  indiget  propofitio» 
cum  clarum  fit,  dici  illud  latus  angulum 
•liquem  fubcendere  , quod  c regione  illius  eft  , 
freoniungit  duo  latera  angulum  illum.compre- 
hendcntijfita  c b fubtendit  angulum  a conflante 
medietate  nigra,  & alba  j quia  i regione  eius  eft» 

Br  copulat  duo  1 itera  a c » Se  ab  , quf  illum  angu-  • 
ium  nigrum  ,&  album  a comprehendunt.  Igi- 
tur ponatur  , triangulum  ac  b habere  latus  cb 
numsalijs»^c/r,  CT  angulum  a w i? r u nualbtimq ;i/7 e 
dvsmaiortm  j nempe  angulo  c , aut  angulo  b.  Ec 
prius  probat  de  angulo  c , & ad  id  proflandum  ex 
docum.j.propol".  detruncetur  latus  in  otali  mo- 
do; vt  reda  bd  r qualis  fit  lateri  ba;  duc^turque 
reda  a d . 

Probatur.  Quia  a b eft  zqualis  B d , anguli  ad 
bafim  a d , vt  pote 
£s.  trianguli  ITofcclis,  qua- 
^unt  D niger ri- 
7 \ mus  ,&  ad  a albus  ftcl- 

— gb. X lula  notatus  erunt  inui- 

B cem  xquales  ex  l4.prop. 
Sed  angulus  nigerrimus  ad  d ex  Coroll.  i.  prop. 
xy.  vepote  externus  trianguli  a d c eft  maior  In- 
terno» &oppofitoc:  Quamobrem  , 8e  angulus 
albus  a ftellula  notatus  3 cum  fit  zqualis  nigerri- 
mo ad  d;  erit  maior  angulo  c$  Sedifte  eft  pars 
totius  anguli  a albo , nigroque  conflantis ; Er- 
go ifte  angulus  niger » albulque  maior  eft  angu- 
lo c. 

Sed  » vc  probetur  , angulum  a efle  quoque  ma- 
iorem angulo  t , replicetur  idem  trianguIum^St 
i c b latere  maiori  detrucetur  zqualis  lateri  c a 
ficque  c c , trahatur  que  a g : eodemq;  genere  ar- 
gumenti oftendetur, angulum  nigrum » albumque 
a efle  maiorem  angolo  b . 

Probatur  itaque.  Nam  angulus  niger  a»  niger- 
f A * rimufque  c funtxquales 

ex  propof.  14.  eo  quod 
triigulum  acc  Ifofceles 
fit.  Vnde  8c  anguli  ad 
bafim  > quales  funt  ni- 
gerrimus o » nigerque  a» 
funt  zquales . Sed  angulus  nigcrrinuis  externus 
relpedu  trianguli  a c b eft  maior  oppofito,  & In- 
terno b . Quare  etiam  niger  a zqualis  nigerrimo 
r.  maior  erit  ipfo  angiilo  b : Sed  angulus  niger  a 
eft  par*  anguli  A nigri  qjbiqat  totius  trianguli 
a c b : Ergo  erit  multb«»aior  angulo  b . £t  ecce 
tibi  oRtrJum  angulum  nigTkUMue  efle  ma- 

iore alis  4 ligulis tj.ui  maius  latus  b c fubttnfum  efl . 

C^O  ROLLARIVM. 

S Equitur  hinc  omnes  tres  angulos  trianguli 
Scaleni  efle  inaequales»  Triangulum  enim 


<r- <tb  w 


filicet , nec  «quale  lateri  a b , nec  eo  maius  efle 

poffic.  Nam  fi  dicatur  xqualc  etiam  angulus  b 
cui  fubtenditur, erit  zqualis  angulo  c ex  demon- 
ftratis  inprpcedenti  propoficione  , io  qua  olten- 
dimus  latus  malus  tmaiarcm  angulum  /kbtcndcrc,& 

per  confequenszquale  , zqualem.  Iam  vero  in 
hypothcfi  , & propof.  fuppofuimus  angulum  c 
omnibus  ali js  cfTe  maiorem . Qu6d  fi  dicas  latus 
a c efle  maius  latere  a b ; tanto  magis  vrgebit  ar- 
gumentum. Nam  angulus  b confcquentcr  erit 
maior  angulo  c,cx  18.  propof.  eo  quod  prf  lumas 
a c latus  Tubtcn  fu  m efle  maius  ; & tan\cn  ‘n 
pothefi  fupponimus  non  angulum  b > fcd  c efle 

maiorem . ^ _ 

Sed  modo  probemus  latus  a c efle  quoque  ma- 
lus latere  C b,  & eodem  modo  argumentandi  vte- 
mur . Nara  fi  c b non  eft  minus  • fequetur  vc! 
efle  malus  » vel  efle  zquale.  Sed  polito  b c la- 
tere maiori , vel  zquali , angulus  a , cui  lubten- 
ditur  > ex  propof.  ancec-  erit  quoque  angulo  c » 
aut  maior,  aut  zqualis  contra  prf  fuppofitum  » 8e 
hypothefim . Maior  itaque  angulus  j n f»*  aperi- 
tione msiorem  lineam  requirit  } tu»  fubt  cudatur , & 
i regione  fi» . 

COROLLARIVM. 

S Equitur  ex  hac  prdpofitlone  lineam  perpen- 
dicularem efle  breuiflimam  inter  omnes,  que 
idatopunftoadfub.ea*tn  lineam  deducuntur. 
Ducatur  <x  a perpendicularis  , qua  vnjJa» 
«■  (vtex  Prop.il,  Coroll.  8 

cum*  Proclo  deduximus) 
eflepoteft ; & poftmodum 
* alif  ab  eddem  punao  dc- 
fccndant  fuper  e b . Bre- 
uiflima  opmium  perpen- 
dicularis erit  a d : Nam  fi 
— -B  ftatuatur, aliam  efle  » V.g. 
4 e • *Jn  triangnloitaque  a x>E,cum  angulus  d fic 
redus , alius  e erit  acatus,  cum  duo  anguli  in 
milio  triagulo  pollint  efle  duobus  redis  zquales, 
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TRACTATVS  IV. 


e*  Coroll.  6.  Propof.  17.  Quare  ex  hac  Prop.  19. 
cum  angulus  reftus  0 fit  maior,  quam  e , obtir 
nebit  quoque  latus  , cui  fubtcnditur  > nempe  a e 
maius,  quam  latus,  cui  fubtcnditur  angulus  e 
acutus  , quod  latus  cft  perpendicularis  ad  : Er- 
go hec  perpcdlcula  ris  minor  cft  Crure  e a rquod 
femper  eodem  pado  concludes  pofitis  alijs,alijf- 
que  lineis  ab  a cadentibus  fuper  ■ b,  vt  manife- 
ftumeft . 

THEOR.  XIII.  PROP.  XX.  Euc.ift. 

Omnis  trianguli  duo  latera  reliquo  funt 
maiora  quomodocumque  fumpta . 

Dicit,  quod  fi  furoattf  r fimul  duo  latera  trian* 
guli  cuiufcumque  ; fiuc  hec,  fiue  illa  aflu- 
mas,  vt  tibi  placet , comparata  eum  reliquo Jtmptr 
cjic  eo  maiora . 

Ad  quod  eftendendum  Euclides  facit  triangu- 
lum quodeumque  a b C : Prolungatque  vnum  cx 
lateribus  , quod  libuerit , V.g.  ac  in  d , 8c  quod 
ex  documentis  6.  propof.  perficit,  a d i qualem 
facitlinc;  a B.coniungitque  reda  d b : Ita  quod 
triangulum  conftituatur  a d b duo  latera  habens 
«qualia  a b , A'  a d . 

Probatur.  Nam  caim  in  triangulo  a • d duo 
latcrtcxconllrudionccon- 
ftituta  fint  «qualia  ; nempe 
/ \ b a » dr  d a fit  ( vt  ex  proba- 

/ \ tis  in  14.  propofic.  confiat ) 

/ \ quod  anguli  b niger, dr  n fint 

\j4  xquales , vt  funt  in  Ifofce- 
,!bus  angul‘  fuper  bafim  : 

\ Qusmobrem,  cum  b niger 

angulus  fit  pars  anguli  ni- 
gri , albique  * , trianguli  d b c , fiet , vt  angulus 
b niger  albufquc  fua  parte  nigra  maior,erit  quo- 
que maior  angulo  d , huic  parti  nigre  «quali . 
Hinc  ver 6 enafeetu  r»  quod  latus  d c , vepote  op- 
pofitum  maiori  angulo  v albo, nlgroque,erit  ma- 
ius, quam  latus  1 caippOficum  minori  angulo  d 
( vt  ex  probatis  in  anteced.  prop.  confiat ) at  to- 
ta d c efi  «qualis  duobus  lateribus  trianguli 
•a  »0,  nempe, quod  pars  c a fic  vnum  latus,&  pars 
a d ex  coftrudionc  fic  «qualis  lateri  a b.  Quam- 
obrem  fi  tot* dc cft  maior  latere  bc,  etiam  ma- 
lus erit  latus  b a , & a c eodem  latere  » c . Et 
eodem  modo  argumentum  contexes  dequibuf- 
cunque  aliis  duobus  lateribus  refpedu  terti;  re- 
liqui . "Quapropter  omnis  trianguli  duo  latera  reli- 
quo trunt  maiora  , fcc. 

THEOR.  XIV.  PROP.  XXI.  Euc.ai. 

Si  fuper  triqnguli  vrto  latere  ab  extremita- 
tibus duae  rtfta  linea  interius  confla  ut  a 
fuerint : Ha  confhtnta  reliquit  trian- 
guli duobus  lateribus  mindres  qui- 
dem ert^nt  > maiorem  verd  an- 
gulum continebunt.  • 

DVas  partes  hfc  propofitio  habet .'  Prima  i 
qiif  depedet  in  Probatione  ab  anteled.dicit. 
Quod  fi  ab  extremitatibus  vnius  lateris,  puta 
b c du£  linep  ducantur  in  angulum  d Intra  tria* 
gulam  abc  couenlentes.  IlU  erunt  minoret  ex fe- 
rioribus lateribus  a b,  & A c . Dicit  autem  ab  ex- 


tremitatibus vnius  lateris  tITc  tr..h£rfas  pred  das 
lineas  interiores,  <juia  poteftt(Te,fi  trahatur  * 
medio  tc-vna  carum  ( vt  in  triangulo,  redan- 
gulo , vel  amblygooio  j quod  l.ncc  interiores  fi- 
mul fumptf , fint  maiores , vt  prob.  Proetus.  Se- 
cundaverb  pars  cft , quz  in  Coroll.  6.  prop.14. 
fundatur  ; quod  angulus  i),quem  conucnicntcs 
in  apice  linep ab  extremitatibus  lateris  vnius  bc 

Erotradf»efficiunt,  erit  maior  angulo  exteriori-  - 
us  comprehenfo  , vt  efi  angulus  a in  triangulo 
abc.  Debent  autem , dr  hic  Hne$  protrahi  ab 
extremitatibus;  quia  angulus  tunc  , quem  con- 
ftituunt  lincf  non  ab  extremis  du&p  , fed  ab 
intermedijs  partibus  , vt  idem  Proclus  ofiendit, 

Coteft  e fle  maior , aut  «qualis  angulo  exteriori- 
us  cruribus  effedo. 

Ad  oftendendu  verb  id,  quod  propofitio  pro- 
ponit. A Itera  earum,  V.g.  bd  continuanda  efi  , 
vfque  ad  latus  alterum  ad  q^.  Quo  fado  .*  ita  pri- 
mum aflertum  in  propofitlonr  ofiendetur . 
Quoniam  ex  propof.  amecedcnri  duo  latera 
^ ab  , dr  a (^trianguli 

b A q. maiora  funt  late- 
re b Q..  Si  addamus 
vtrifquc  latus  <^c  re- 
manebunt latera  b A,dr 
a Q,cum  q_c  adhuc  ma- 
iora ; qui  m duo  b q,.  Bc 
* q_c  . Rurfas  . Si  vertamus  confiderationcm  ad 
aliud  triangulum  d o_c  ex  eadem  propof.anteced. 
concludemus  duo  latera  D q_,  dr  q^c  cfie  maiora 
latere  d c , &■'  fi  addamus  huic  D c ficut , Sr  duo- 
bus d qj  & Qj: , latus  d b : Maiora  adhuc  erunt 
hpc  duo DQ_»  dr  QC  cum  addito  DBiquamoc, 
cum  addito  eodem  bd.  Modo  reafumamus  id» 
quod  probatum  efi  primo,  nempeduo  latera  b a, 
dr  a c efle  maiora  , quim  b q.,  dr  c*c  . Quod  fi 
verum  efi  ; cdm  dr  b dr  <^c  fint  maiora , quam 
b d,  & i)  c fequitur  illa  , nempe  b a , dr  a c elfc 
latera  multi  maiora:  T^pnpe  extorna,  in  tornis  ab 
ei/dem  extremitatibus  duttit . 

Secunda  veri  pars  oftenditur  quoque:  Nimi- 
rum, quod  fit  maior  angulus  d , quim  angulus  a. 
Nam  angulus  niger  Q_externus  refpc&u  triagull 
a BQ^tft  maior;  quam  eius  internus  nigcrAfibi 
oppo  (itus  : fed  angulus  D externus  refpe&u  alte- 
rius trianguli  d q^c,  efi  maior  interno , dr  oppo- 
fito  nigro  Q. in  eodem  triangulo  dq.c$  Ergo  an-  . 
gulut  d erit  multo  maior , quam  angulus  niger  a , fi. 
quidem  fuper  at  nigrum  ojuper  autem  nigerrimum  a. 


EXPENSIO  V. 

De  comparatione  triangulorum  ad  inuictm. 

COmplranrur  hic  trian  gula  prout . iut  lare- 
ribus,  aut  angulis  talibus  conftant.propter 
que  euadanc  «qualia  ( Nam  infra,vt  partes  paral- 
lclogrammorum  comparationem  quoque  (ubi- 
bunt ) dr  demonftratur  quod  datis  aliquibus  late- 
ribus, aut  angulis  «qualibus  , fequitur  deinde» 
totum  triangulum  toti  cflfe  «quale . 


THEOR, 
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THEOR,  I.  PROP.  XXII.  Euc.4. 

Si  duo  triangula  habent  crus  vnum  vni , O* 
alterum  atteri  aquale  , O*  angulum  ijs 
comprchenfum  Aqualem  j baftm  quoqi 
habebunt  Aqualem . 

Et  'totum  triangulum  toti  erit  Aquale . 

Sit  triangulu  def  nigrum,  colus  angulus  ni- 
ger d fic  squalis  albo  a trianguli  BACcrnf- 
que  rnum  £ d vni  ab,  alterum  D f alteri  a c fic 
squale  . Dicit , quod  bafit  £ f quoque  bafi  b c erii 
uqualit  i & totum  triangulum  toti  albo  aquabitur , 
Probat  Euclides  fuperpofitione . Nam  It  in* 
celligantur  vnum  alteri  fuperponi , vt  t b,  a d, 
fc,  trianguli  angulus  d angulo  a congruet,  8e 
fiet  vnus  angulus  ad,  crus  verd  vnum  d e squa- 
le vni  a b congruet  quoque , fir  in  idem  pundum 
finiet  in  e b;  Sic  Bc  alccru  latus  d f alteri  ac  f qua- 
le finiet  in  idem  pundum  f c.  Ergo  bafis,  tiim 
vnius,  tumaiterius  in  eadem  dno  pun&a  f b, 
Be  f c , fiaiet . Ergo  ex  io.  Axiomate  erit  eadem 
linea  ; Quia  duf  linej  in  eadem  punfta  termi- 
nantes latitudinem  non  faciunt,qualis  eflet^i  ter- 
minaret altera  ex  ipfis  ad  x . 


T H E O R.  II.  P R O P.  XXIII.  Euc.$. 

Si  duo  triangula,dua  Utera,  duobus  lateri- 
bus aqualia  habuerint  , vnum  vni , al- 
terum alteri  ; habuerint  vero  ty  baftm 
bafi  actualem  . singulum  quoque  fub 
aqualibus  redis  lineis  contentum  angu- 
lo aqualem  habebunt ; Totumque  trian- 
gulum toti  aquale  erit . 

HALc  propofitlo  connertit  antecedentem . 

Nam  ibi  ab  squalitate  vnius  anguli,  8e  duo- 
rum crurum  conclufimus  squalitatem  bafis  , 8e 
ideo  totius  trianguli,  hic  ab  squalitate  bafis  , 8c 
duorum  crurum  concludimus  squalitati  anguli. 

Sit  itaque  datum  triangulum  , cuius  bafis  a b 
bafi  d e alterius,  &crus  vnum  ac  vni  dg,  alte- 
rum b c alteri  c e fic  squale  . Dico  angulum  ens- 
£ um  nigro  c e(ic  aquale  lateribus  ac,&  • d squa- 
libus,atque  c b,  & c e Item  squalibus  contentos. 

Probatur  bafis  squatis  a b bafi  jquali  de  fu- 
perponatur  j T unc  ab  eodem  pun&o  extremo  ba- 
fi sd,8c  etiam  a duo  latera  exient  squal  ia  d c,& 
fuperpofitum  ac.  Sic  i pundo  e,  idemque  b 
duo  crura  squalla  prodibunt  versus  eafdem  par- 
ces f.  crus  e r.,&  fuperpofitum  bc.  Ergoex  prop. 
i#,  in  idem  puqdum  terminabunt  c,  & c erit 
idem,  aco.  Ergo  eundem  angulum  condituent; 
St  ideo  totum  triangulam  Coti  eritsquxld . 


Poflent  autem  hs  duc  propofitioQfl  colligi  ex 
d dis  : fipccx  Coroll.  propof.J  illa  ex  propof.q. 
Verum  euidentius,  &' vniucrlaiius  lue  rem  con- 
cludimus. 


PROB.  I.  PROP.  XXIV.  E. 


Ad  datam  re  fiam  lineam ; datumq 
punftum  continuere  Aqualem  ang 
atque  etiam  triangulum  alicui 
angulo  refhhneo , ftue  triangulo  . 

HOc  Problema  parum  difert  i prop.j.  Tait- 
tiimque  in  eo  aliquod  diferimen  patitur, 
quod  prsfuponac  datas  duas  lineas  angulum  fa- 
cientes , Bc  tertiam  , qus  debeat  trahi  , aut  tra- 
dam triangulum  complentem,  quj  tres  Ifncf  in 
illa  dantur  ,vt  partes  vnius  lincf , Bc  abfquc  eo 
quod  facianttriangulum . 

Sit  itaque  Angulus  b comprehenlus  lineis  a b, 
Bc  a * ,complcatur  f fi  non  fit  completum)  trian- 
gulum, Bc  trahatur  b * , & poftmodum  trada  li- 
nea indefinita  diuiditatur  in  tres  partes,  fingulc 
fingulij  cruribns  squales,  cx  prop.rf.  Se  ex  prop'. 
t.  fuper  eam  condieuatur  triangulum  i quod  ob- 
tineat latera  tribus  trianguli  iam  fadi  lateribus 
squalia,  nempe  c d lateri  b * ,&tdp  alteri  *a, 
& tandem  f c podremo  ab.  Nam  hoc  prodito 
angulus  f erit  aqualis  angulo  A . 

Ratio  ed , quia  ex  propoC  anteced.  hec  trian- 
gula duo  latera  duobus  lateribus  vtrunqne , veri- 
quefibicorrefpondenti,  vtbafim  bafi  squalem 
adipifeuntur.  Quare  & omnes  angulos  corre- 
fpondences  squales  habebunt , 8 c ideo  angulus 
A erit  squalis  angulo  F. 


d r 


Verum  faciliikpraxis  h?c  fiet,  fi  in  b , & <3 
pofito  centro  fiat  ad  interuallum  quodhbet  cu- 
culus, fumaturq;  in  dato  *ba  portio  circuli, qup 
intercipitur  inter  b * , Se  b a , Se  transferatur  in 
altera  portione  circuli  m n ; Nam  , fi  per  punda 
»1 , n trahas  o d , & o F , i c habebis  angulum  c 
squalem  angulo  b.  Docet  Claulus  hic . 

THEOR. XV. PROP.  XXV.  Euc.24.  , 

Si  triangula,  duo  latera  duobus  lateribus 
aqualia  habuerint , vtruoque , virique  : 

cingulum  veri  angulo  maiorem  fub  <e- 
qualibus  redis  1 incit  contentum : &•  ba- 
fim  bafi  maiorem  habebunt . 

Sit  triangulum  ,abc  cuius  angulus  a,  cum 
angulo  d trianguli  alterius  df  o compara- 
tas dignofeatur  maior  , cum  tamen  latera  am- 
F a bientia 


r ■ 


44  TRACTA 

blcntia  hunc  angulum , qualia' ftint  ab,  &ac, 
ita  lateribus  alterum  angulum  D claudentibus 
correfpondeam.vt  vnum  fit  aequale  vni.V.g.  a b, 

Bc  n f , Bc  alterum  alteri  ? re  a c , 8e  d g . Con- 
cludit Euclides  * quod  htoc  triangulum  a i c bafim 
quoque  fuatn  b c maiorem  confequttur  , quam  alte- 
rius bafis  ftt  , nempe  k,  quod  vr  probetur  • 

Fiat  e*  antecedenti  propof.  angulus  D «qua- 
lis  przdido angulo  maiori  a trianguli  a bc  tra- 
hendo latus  pundatum  d h . Hoc  autem  latut 
(emper  cadet  extra  triangulum  , quia  angulus  ad 
D fit  maior.  Sitque  hic  angulus  maior  ad  D al- 
bus , Bc  niger?  Longitudo  autem  huius  IaterU 
pundati  d h fit  arqualis  lateri  d c : T rahaturque 
fh,  quz  triplicem  occupare  fitum  poteft  fe- 
cundum diuerficatem  triangulorum  , quz  fiunt , 
nimirum  fupraFo,  vt  eft  in  propofito  triangu- 
lo; InipfamFr.,  ita  vt  vna  linea  fiat . Vel  infra 
F g ad  partes  exteriores , qui  tres  cafus  diuerfam 
probationem  requirunt  . Vnde  in  tres  partes 
probatio diuidenda  eft  . Primo  itaque  ponimus 
cadere  fupra  versds  ipfum  triangulum,  vt  eft  f h. 
Coniungenda  itaque  funt  extrema  h , & G linea 
h g . Quo  po(]to  fic  Euclides  contexit  argu- 
mentum . 


dc  fjiul  c linea  , qp?  cadet  in£a  bafim  f g. 
Rurtufcj 


f coniungatur  h f , Bc  tandem  proluugetur 
latus  rf  f vfque  ad  n.  • * *.  ^ 

Patet  itaque  in  primis  h cbafi  BCarqualem  el- 
fe  , ex  prop.  la.  quod  regulus  d aibus,  nigerque 
fit  ztyjalis  angulo  a,  & latera  fecundi  iatefih 
primi  trianguli  fibi  correfpondcntibus  «qnr1' 
nimirum  d h Uteri  u,&dc  lateri  ac  «•# 


T V S IV. 

que,«r  latus  d f, prout  fupponimus,fit  arquale  la- 
teri pundato  D H , ex  14.  prop.  fit,  quod  anguli 
infra  bafim , quales  funt  h niger,  Bc  albus,  Bc 


Probatur.  Quoniam  enim  latus  d f eft  arquale 
lateri  a b,  ficut  8e  dh  pudatum  lateri  a c angulus 
quoque  nex  albo  nigroque  integratus  angulo  a 
prioris  trianguli . Sequitur  fecunJum  documen- 
ta as.  propof.  quod  8e  bafis  pundata  f h fitarqua* 
lis  bafi  b c prioris  trianguli . Rurfus  oportet 
tanfiderare,  quod  Bc  latus  d g , vt  prefuponimus 
,eft  arquale  lateri  pundato  d h ; Quare  anguli  ad 
bafiqi  niger  g , Bc  feminiger  h , ex  dod.  i4.prop-v 
erunt  zquale*  . At  pars  nigra  huius  anguli  h,  ex 
6.  pro  n.  eft  minor, quam  totum  ipfum  nimirum, 
quam  pars  nigra  fimui  cum  alba . Ergo  , Bc  an.  ^ 
gulus  niger  c toti  h arqualis, eft  maior,quam  eius 
pars  nigra : Sed  fi  addatur  angulo  nigro  g altera 
pars  alba  ftelJula  notata  , multo  maior  euadee  ea- 
dem parte  nigra  , anguli  eiufdemH.  Igitur  ex 
dod-  prop.  19.  fubtendet maius  latus,  qupdcft 
f H , quam  pars  nigra  anguli  ad  h , cufiju  latu* 
fiibtcnfum  eft  o f . Linea  rtrb  ».H  cqiuli*  *ft , 
vt  in  principio  oftendimus  dIu  SC  prioris  trian- 
guli. Igitur  f g bafis  pofleriorif  triangulis  erit  wi* 

noripfa  b c,  quod  probare  oportebat» 

Cafus  fecundus. Sit  trianguli!  primfi  ajcicu- 
tangulum»  aliudq;  n f g fecundum,habens  aagulu 
D nigrum  minorem  angulo  a , huic  verd  angulo 
D imKq  addatur  talis  pars , vt  fiat  zqualis  angulo 
a',<x  aot&cd.  propof.  trahendo  latus  pundatum 
DH  ad  w • Abfcindaturque  arqualis  ex  6. 

, IrlicDH.  Coniungancurdein- 


angulus  alter  H f n totus  niger  fint  «quales.  Vn- 
de hic  totus  niger  f erit  maior  parte  nigerrima 
anguli  h : Angulus  vero  idem  f niger,  eft  pars 
anguli  totius  comprehenfi  lineis  hf  , 8r  fc» 
Bc  altera  eius  Compars  cruce  notata  eft,quare  to- 
tus f mmiru  pars  nigra  , Bc  altera  cruce  notata  fi. 
mu! , erunt  multb  maiores, qultn  pars  nigerri- 
ma anguli  h.  Quamobrcm  totus  angulus  f , ex 
documentis  19.  propof.  habebit  fabtcnfum  ma- 
ius latus, nempe  h g lineam , quam  pars  nigerri- 
ma h cni  fubtenditur  f g : Sed  iam  in  principio 
didum  eft  h cefTe  «qualem  bafi  bc.  Igitur  f g 
bafis  trianguli  d f g , eft  minor, quam  bafis.  b c. 

At  fi  tertius  cafus  detur,nirairum.Quod  fh  ne- 
que cadat  infra  , neque  fupra  f c , fed  in  ipfam  , 
vt  fiat  vna  linea.  Facilis  eft  probatio.  Nam  cum 
angulus  niger  ad  d fic  minor  angulo  a ,*  fi  fiat  z- 
qualis  addendo  partem  albam  , Bc  trahendo  n H • 
Patet  ex  dod.  propof.  a a.  quod  fubtendet  bafim 
h c «qualem  bafi  c b , Bc  coalcqucntcr  maiorem, 
quam  f c. 


/VZX 


THEOR.  XVI.  PROP.  XXVI.  Eoc.ay. 


Si  duo  triangula,  duo  latera, duobus  lateribue 
aqualia  habuennt,vtrunq;vtnquc,  bafim 
veri  bafi  maiorem : (y  angulum  fub 
aqualibus  redis  tineis  contentum 
angulo  maiorem  habebunt. 


DVo  lateri  * c , te  c d trianguli  albi  fint  x- 
qualia  duobus  trianguli  nigri  df,&dg 
quodlibet  fuo  corrcfpodenti:  bafis  autem  a b tria- 
guli  albi  maior  fit,  quam  nigri  f c.  Dicit, & an- 
gulum c albi  trianguli , qui  clauditur  inter  li- 
neas c a , Bc  c b efle  maiorem  angulo  d , qui  li- 
neis d f , Bc  d c continetur  • 

Probatur  autem  faciliter . Nam  fi  angulus'  c 
n non  eft  maior 

C 


b r 


angulo  d ; erit, 
aut  zqualis,  auc 
minor  ipfo.  Sed 
H eft  zqualis, 
fequiturex  do- 


dr.  ia.  prop.  quod  bafis  quoque  a b fic  zqualis 
bifi  fc  contra  prffuppofitum.  Quia  iam  quoque 
pr?fupponimus  latera,  quodlibct  fuo  correfpon- 
denci  efic  zqualia  ; tum  nigri , tum  albi  triangu- 
li i Quod  ii  dicatur  angulu  c *flc  minorem  angu- 
« lo 


)qIc 


IN  PRIMVM  LIRJtVM 

magrs  abfurdum  (equitur;  Nempe» 

Si  a b fit  minor  bafi  r a . Cum  «(fera* 
maiorem;  quii  cum  prp (apponamus  quo- 
fiblcorrefpondentu  , tora  albi , tum  ni* 

'i  «fle  aqualia*  (equitur  cz  propof.  afl- 
i bafirn  etiam  a b efle  minorem  bafi  fg  ; 
ilo  B minorem  fingunt  angulum  c. 

□on  poiit  efle  angulus  C aut  minor . 
togiiio  Xk ; oeceflario  eum  debebimus 
i orm. 


ELEMENTORVM. 
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“THEOR.  XVII.  PROPOS.  XXVII.  Euc.*«. 

Si  duo  triangula  duos  angulos  duobus  angu- 
lis aquales  ‘ habuerint,  vtmmque  vir  i que, 
vnumque  quodtibet  latus  alteri  lateri 
tqualtiO-  reliqua  latera  reliqms,vtrwn- 
que  vtriqt  correfpondenti  aqualia  confe- 
quuntur  , 

DSatur  <fiio  triangula  . Primum  ab<t  • Se- 
cundum dio,  Primum  habeat  mgulum  c 
aqualem  angulo  c„&  altum  quoque  anguIum,V.g. 
Baqual^akcrl  fibl  eorrefpode nti  feminigro  deo. 
Infupcr*  & lacus  obtioeat  * fiuequod  aqualibus 
angulis  adkcct»  fiuequod  alicui  tX  eis  fubten* 
ditur . Et  fit*  quod  adiacet  ic  equale  alteri  c B 
adiacend  ( vt  priAs  propofitionem  oftendamus 
de  hoc . ) Dicit  Igitur . datis  omnibus  illis  con- 
ditionibus fore  quoque  aqualia  reliqua  latera; 
quodlibet  nempe  tuo  correfpondenti , fcllicet  i* 
primi  trianguli  lateri  db  alterius  * & latus  c a la- 
teri ooexf quiri . 

# Neget  igitur  aliquis  , quod  res  ita  fc  habeat; 
tunc  ille  debebit  affignare  Jatus  , V.  g.o  d,  qubd 
fit*  rei  maius»  vel  minus  htereac.  Si  dicat  efle 
maius*  detruncetur  per  propof.0.  oh  portio  as- 
qualis , Sc  ducatur  reda  bh. 

Probatur  itaque  propofttlo . Quoniam  iam  ha- 
bemus ex  by- 
potheli  angu- 
lum c f qua- 
lem angulo  c. 
Se  b gqualcm 
_ _ q angulo  dsb» 

' * 2*  etiam  ex  Cor. 

propof.17.  angulus  reliquus  a erit  srqualis  reli- 
quo d . Sed  bc  latus  ex  hypothefi  $quJ  l«us  eg  , 
* cH  «quat  latus  AC  luxta  id  quod  effecimus  ex 
aduerfadorum  feoteotia : quare  ex  *i-h.  cum  hyc 
latera  fingula  fingulis  correfpondentibus  cqualia 
ftringaot  angulose*  & Gcquales  etiam  angulus 
u «quabittur  angulo  a»  fed  angulos  a «quatur 
angulo  d , ergo  etiam  angulus  h arqtubitur  angu- 
Io  t>  contra  prop.M.  huius,  nam  linea  ih  interior 
facie  maiorem  angulum  h , quam  D . Quod  fi  di- 
catur  latus  co  elle  minus  latere  ac  addatur  pun- 
4 ita  di*  vt  tota  ci  arqualis  fit  ipfi  ac.  Et  idem 
nbfurdum  fequetur  dura  totus  angulus  puuda- 
to  latere  * s>&  ac  claufus  cffec  arqualis  angulo  d, 
quia  aequatur  angulo  A,Vtd»xi,eo  quod  fit  i angu- 
lus ad  bafim  trianguli,  cuius  latus  io  «quatur  la- 
eerl  Aciuxta.aducrfarios»8r  eo  ipfi  ac  exbypo- 
diefi » & c angulus  angulo  c , idcoquc  etiam  an- 
guli* t aequaretur  angulo  d contra  prop.  at.  h. 
At  faciamus,  quod  latus  «qual e datum  fitex  illis» 
«c  fubeenduntur  vni  ex  angulis  «qualibus  V.g. 
JTsc  aquale  lauri  sc,  Se  oppoktus  ct  angulus  a 


arqnetur  angulo  d*  8r  c angulua  angulo  o,  tuae 
etiam  tertius  angulus  b «qtubitur  ex  Coroll.  %. 
propof.17.  angulo  deo  i fi  ergo  fit  latus  aliquod 
do  malus  * quam  ca  detruncetur  gh  crus  zquale 
cruri  CA,  Seducatur  m . Tunc  fequetur  idem  ab- 
Turdum  h . Quia  enim  rG  crus  zquatur  cruri 
sc»&  gh  crus  cruri  ac  ex  aduerfaeijs,  & angulus 
o angulo  c eflet  angulus  r aequalis  angulo  a,  Se 
Ideo  ipfi  arquallex  hypothefi  angulo  o contr.  pro- 
pof.21.  huius. 

Quod  fi  ex  aduerfarijs  fit  mlnpi , tunc  additur 
id  putUfcaca  portio,  ita  vc  latus  ci  «quetur  cruri 
jCA,  Se  ducatur  e i . Quia  itaque  c aequatur  angulo 
c,  Se  crus  e g oppofitu  angulo  vui  «qualia  d pqua- 
tur  cx  hypothefi  cruri  sc,  & ig  Urus  ex  aduerfa- 
rijs fecimus  «quale  lateri  ac  etiam  angulus  h ari 
bafim  ex  prop. 22.  huius  «quabltur  angulo  a,  8e 
ideo  ipfi  a «quali  ex  hypothefi  angulo  r contra 
91.  prop.  huius . 

Poffct  etiam  probari  propofitlo  demonftrando 
fecuturum  Ulud  abfurdum,  quod  pars  Hrg  anguli 
Dsg  eflet  «qualia  toti  ipfi  dbg  fi  dicatur  aliquod 
latuS  DO  ede  maius,  quam  c a,  vel  anguli  ilr.  pars 
deg  «flet  «qualis  ipfi  i£o  toti . Si  latus  oo  ab  ad- 
uerfarijs dicatur  minus . Nim  angulus  deo  eflet 
«qualis  angulo  abc,  cui  «quaretur  : & angulus 
heg  * vel  nc  exaduerfarls  ob  larus  bc  «quale 
lateri  ec  » & latus  gh*  vel  ci  aflertumab  Ipfis  *- 
quale  lateri  ca  plaudentia  angulos  Q,  Bec  «qua- 
les. 

COROLLA  R IV M. 

S Equitur  ex  demonftratione  huius  Theorema- 
tis* tota  etiam  triangula  quoad  areas  efle  «• 
qualia;  Nam  fi  latera  a u , Se  bc  lateribus  d f,Se 
tc  «qualis  fuot ; continuemquc  ex  hypothefi  an 
gulos  «quales  s , &v,  expropofin.  huius  erunt 
quoque  tota  triangula  «qualia  inuicem  • 

EXPENSIO  VI. 

De fita  linearum  fe  mutui,  nec  fecantmm , 
nec  tangentium  ♦ 

CVm  iam  vifa  triangulorum  comparatione 
velit  triangula  Ipfa  paTallelogrammis  com- 
parare Euclides ; neceflc  eft,  vt  hanc  comparatio- 
num cognitionem  , du«  notiones  procedant ; 
Prima  eft  de  parallelis  Uncis,  quomodo  fe  habeant 
ad  Inuicem, & deinde  ex  hac  parailelqgraromorum 
hauriat  cognitionem  j quibas  cognitis , inde  pof- 
fit  parallelogramma  triangulis  comparare,  vel  ve 
eorum  partes  digsofcere . 

THEOR.  I.  PROP.  XXVIIL  Euc.sy. 

Si  in  duas  reflas  lineas  refla  incidens  linea 
alter  natim  angulos  aquales  inter  fe  fe- 
cenn parallela  erunt  linea. 

IN  duas  r«&as  * quf  fine  In  eodem  plano  { hoc 
enim  libro»  vt  notat  Clauius , agitur  de  pla- 
ni* ) Incidat  linea  ; nempe  eas  ambas  fecet,  yt  fa- 
cit incidens  ab  in  lineas  cd  , Se  c H : £t  h*c  fa- 
ciat angulos  alternos , nempe  hinefinde,  vnus  ad- 
jaceat paraUclx  C D niger  , Be  inde  alter  adiaceat 
•iteri  line$  parailelf  «^»  vt  eft  nigerrimus, 

factae 
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4<f  T R A C T 

faciat  inquam  hos  angulos  (quales ; Oielt  illas  li • 
Meai  tffe  pavalhUs,  & ftmpcr  etquidifl antes . 

Quod,  II  aliquis  hoc  neget ; Igitur  adinnicem 

/fetnper  fient 

d 

D : qua-  . 
re  tandem  co 

^ uenicr;  quod 

fi  couenientj 
facient  tria- 
gulum  , cuius  vertex  erit  vbi  conueniunt ; bafis 
vero  erit  ab,  & angulus  b nigerrimus  erit  exter- 
nus; angulus  vero  niger  oppofitus  a,  & internus, 
flui  ex  bypothcfi  inueniuntur  «quales  contra  pro- 
bata in  Coroll.i.  propof.17.  vbi  oftendimns  in 
Omni  triangulo  externum  angulum  quolibet  op- 
pofito,  Se  interno  elTe  maiorem . 

Quare  maior  debebit  cffe  angulus  nigerrimus 
ad  b,  vtpote  externus,  & oppofitus ; quam  niger 
apud  a eo  cafu , quo  conueniant : Cum  itaque 
fint  «quales  anguli ; llnearco,  & gh  non  con- 
» nenient.  Quod  autem  line«  reda;  5 qua;  fibi  jn- 
nicem  appropinquat,  tandem  fint  coitur(  incom- 
munem verticem;  inter  principia  pofuimuS,  cum 
Euclide,  Se  vere  principium  cenfendum  eft  , cum 
nulla  In  oppoficum  h(  litatio  animum  pullet , fi  de 
approximatlone  per  partes  «quales  agatur,  vtibi 
dedarauimus  . Licet  Proclus  , Sr.Ciauius  nimis 
fcrupulosc  dubitent, & ofieafionem  aftruant  ad 
id  probandum  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXlX.  Euc.  % 6. 

Si  in  duas  reflas  linens  refla  incidens  line* 
externum  angulum  interno , ey  oppofito, 

Cy  ad  eafdem partes  aqualem  efficit  , aut 
internos,  cy  ad  eafdem  partes  duobus  re- 
fla aquales,  Parallela  inter  fe  erunt  ipfa 
ulla  linea.  *• 

Sit  angulus  externus  fadusab  incidente  ab  ,8e 
linea cd cruce  lignatus  j Angulus  internus. 

Se  oppofitus,  fcd  ad  eafdem  partes,  non  autc,vt  in 
anteced.  prop.  hinc,  inde,  qui  eft  niger  apud  gfa- 
dus  ab  incidente  ab  , & linea  alteri  oh  . Dicit , 
£>(‘64 1 fi  hl  anguli  junt  aequales  ; & lineas  aquidi- 
flantes.  & parallelas  fututas  effie  . 

Dicit  quoque.  Quod  fi  eadem  ab  cadens  fuper 
redas  cDt&cH  fecerit  angulos  internos.  Se  ad 
eafdem  partes,  vt  eft  angulus  niger,  & angulus  al- 
bus afterifmo  notatus,  duobus  redis  «quales;  ad- 
huc illa;  parallele  erunt . 

Prob.  ver&  1.  pars  . Cum  namque  angulus  ni- 
gerrimus apud  b fit  (qualis  angulo  cruce  notato 
ei  hypothefi  ; ifq;  cruce  notatus  fit  rqualis  angu- 
lo nigro,ts  documentis  prop. 12.  ( Namqae  linea 
ab  fecat  co ; vnde  anguli  ad  verticem, vt  eft  niger. 

Se  cruce  notatus  «quales  funt . ) Internus  angu- 
' lus  niger  ad  b,&  niger  ad  o erunt  squales, qui  funt 
> ' Jf  anguli  alterni  ; 

c Xh  © Quare  ex  pr (ced. 

prop./*»rrf  CD,GH 

eruut  par  alti' ac  . 
Prob.  2.  pars  . 

Q L ^Nempe.fi  faciat 

/ internos  , 8e  ad 

eafdem  partes  duobus  redis  «quales,  incidens  li- 


at v s rv. 

nea  ab  fuper  duasen,  Se  cH  ; eas  etiam  eflepa* 
rallelas  : Sint  itaq;  angulus  internus  niger  o,  8r 
alter  afterifmo  mfignitus  duobus  redis  arquales  . 
Sunt  quoqu^ex  to  propof.  angulus  niger  o,8t  al- 
ter comprehenfus  lineis  a o , 8r  oo  duobus  redi» 
arquales  ; quod  linea  do  infiftat  fuper  ab  . Quam- 
obrem  ab  aro  angulo  nigro  communi , qui  cum 
angulo  o duos  redos  «quat,  8e  Item  cum  angulo 
afterifmo  notatofvt  pr«fupponiiuus)rcmancbunt 
angulus  externus  aod,  internufque,  & oppofitus 
altcrifmatus,  «quales  . Quare  cx  prarcedcntl pro- 
politione  linea  co,  & gh  emnt  paralleU  , 

THEOR.  III.  PROPOS!  XXX.  Euc.  29. 

Si  in  parallelas  reflas  hgeas  refla  incidat 
linea , alternatim  angulos  inter  fe  aqua - 
les  efficit,  etia  externum  interno, & oppo . 
ft9,(y  ad  eafdem  partes  aqualem . 

Et  internos , (y  ad  eafdem  (artes  duobus 
reflis  aquales  facte . 

propofitio  duas  antecedente,  conucr» 
tit  , vt  pcrfpicuum  eft  ; crcfque  partes  ha- 
bet . Namque  intendit  probare  primo  . Quod  fi 
in  diras  parallelas  cd,  61  gh  incidat  linea  ab  angu* 
los  ais. mos  nigrum  apud  a,  & nigrum  apud  » aqua* 
les  effiunt . 

Prob.  fieper  redudionem  ad  impoflibile  . Sl 
* illi  duo  anguli 

C D niger,  & niger- 

rimus non  funt 
«quales,  maior 
cdiequenter  erit 
~Jf  vnus  illorum  . 
Is  itaque  , V.  g. 
dicatur  niger  apud  a . Vtrifque  per  imaginatio- 
nem addatur  angulus  cruce  impreflus , eruntque 
niger  apud  a , & cruce  notatus  fimul  maiores  ni- 
gro apud  b cum  eodem  angulo  cruce  lignato.  Sed 
niger  a,  Se  cruce  lignatus  ex  10.  propofi  funt  ae- 
quales duobus  redis ; Quare  niger  apud  ?,  Se  cru- 
ce lignatus  erunt  minores  duobus  redis.  Vndn 
ex  propof.18.  coibunt  illz  linee ; quia  tunc  incer- 
ni nigri  «quales  non  efient  duobus  redis  . Quod 
eft  abfurdum,  cdm  cd  , Se  oh  ponaijtur  parallela;. 

Secunda  pars  intendit  oftendere ; angulum  a 
externum  (qualem  efte  interno, Se  ad  eafdc  partes, 
vt  eft  niger  apud  B , qui  funt  ad  eandem  partem 
dextram  . Si  linee  co,&  oh  fint  parallelr. 

Probatur  ex  modo  demonftratis  . Nain  angu- 
lus niger  apud  a eft  «qualis  angulo  nigro  apud  b, 
idemque  eX  nropof.ix.  eft  «qualis  angulo  a exter- 
no : Ergo  angulus  a externus  eft  «qualis  angulo 
interno  oppofito  , 8e  ad  eafdem  partes  nigro 

apud  B. 

Tertio  intendit  demonftrare  angulum  Inter- 
num cruce  notatum.  Se  angulum  nigrum  b clTe 
«quales  duobus  redis  . Si  co , Se  gh  parallelae 
conditur*  fint . 

Nam  angulus  externus  a,  & cruce  lignatus  in- 
ternus funt  «quales,  ex  10.  propof.  Juobus  re- 
redis . Qudd  lioca  ad  cadat , 8e  infiftat  fuper  li- 
neam ab  ; Sed  iam  ofteufum  eft,  angulum  a exter- 
num e (fe  «qualem  enguio  nigro  apud  b oppofito, 
& ad  ,eafd:m  partes  line*  ab  . Quare  angulus 
cruce  lignatus , Se  niger  apud  b duobus  redis  rc 
ma  nebunt  zquales . 


THEOR. 
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THEOR.  IV.  PROP.  XXXI.  Euc.;o. 

Qv*  eidem  reti*  line*  faudlel*  (unt  , O* 
inter  fe  (unt  parnlleU . 

PRffupponatur,  quod  line^A  b , & o x In  eo- 
dem plano  exiftentes  fine  alteri , vt  punda- 
tq  c D.parall  elf . Dicit.  Viat  inter  fe  debere  efl  e pa- 
rallelas . Qudd»  vt  oftendat,  fuper  eas  trahit  li- 
neam * vtcunque , que  fit  m m. 

Probatur  propof.  Nam  anguli  alterni  niger 
/ apud  u , Srfteilula 

^ _ -Jj  notatus  funt  «qua- 

▼ d 1««»  fiquldem  linee  a 

..l im  »,8rc  d exconftru- 

.A  filh  ic  'dione  prjfupponu- 

— “ turpanllclf,  5ftdcd 

/ facientes  angulos  al- 

ternos aquales  , ex  propofitione  antecedenti . 
Secundo  angulus  niger  ad  n eftxqualis  anguto 
eidem  Relidi1  notato:  QuiaCD,  & <u  ex  con- 
firad  one  prefupponuntur  parallele . Quare  ex 
propof.  antecedenti  angulus  internus  niger  ad  n 
erit  «qualis  ei  angulo ftellula  notato, externo» 

8r  oppofico , vt  patet . # 

Quare  concluditur, quod, cu  duo  anguli  niger- 
rimos ad  m,  & niger  ad  n fint  «quales  tertio, fint 
quoque  Inter  fe  «quales : fed  funt  quoq;  alterni . 
Quapropter  ex  propof.s8.  erunt  a *,Se  c k Unep 
inuicem  parallelf  • 

PROBLEMA  V.  PROPOS.  XXXII.  Enc.jl.  * 


m elementorvm:  47 

redi*  ,•  ita  vt , que  a fimftrj  parte  difccdi t Jinep 
c D.coniungat  finiftram  partem  linee  a b ; ficut. 
Se  que  a dextra  difcedit  line*  c d , anned.it  quo- 
que dextri  partem  alterius  a b ; vt  faciunt  a c,  & 
bo  . Dicit.  Has  lineat  coniungrntes , <2*  effe  aqua- 
les , & effe  parallela t . Quod  , vt  probet , opor- 
tet trahere  diametrum  ad  ab  a in  d , incidetque 
lineis  ab, cd,  8r  AC, b D. 

Probatur  itaque  . Nam  , cum  a d incidat  in 
parallelas  a b , 8c 
B c d ; ex  probatis  in 
jo.  propof.  angu- 
lus niger  ad  a , Be 
angulus  niger  ad  d 


A dato  pnndo  parallelam  lineam  ducere 
da 'a  refla  tinca. 

A Pando  a ducenda  fit  parallela  linee  . c . 

Dncatur  ex  A ad  . C reda  a d,  faciens  an- 
gulata quemcunque,  V.  g.  nigrum,  huicque  an- 
gulo cqualis  conftltuatur  alternus  niger , ei  do- 
cumentis propof. a 4.  trahendo  lineam  F E i Oi.it. 
U. em  1 0 - firtUclai . Vbi  aduerte  pundum  a de- 
bere effe  extra  lineam  «c  , n ad  eam  linea  du- 
ci polle. 

Probatur  ex  didis  prop.  ,8.  Quia  anguli  «* 

F /A  B 

' yT  : 

Ti  y d c 

terni  niger  apud  a , & niger  apud  d per  conftrn- 
dionemiqualcsfunt  . Nota  parallelas  faclllds 
docl  . SI  trada  linea  b c eodem  interttallo  , tc 
aperitione  circini  fnprr  dno  punda  quxeumque 
difflantia  , vt  funt  t.  Se  c fado  centro  ducantur 
dup  portiones  circulorum  rqualium,  vt  fun[  f , 
Sei.  Et  pollca  ducatur  linea,  eas  portiones  tan- 
gens , vt  linea  F E.  Hfc  enim  erit  parallela; 
Quia  puncta  c , St  e dillant  eodem  intetuallo, 
vt  punda  B,  & f ob  radios  circulorum  {quales  . 

PROB.  VI.  PROP.  XXXIII. 
Affla  linea , qua  aquales , CP*  parallelas  ad 
eafdem  paries  contundunt  ; Et  ipfa 
aquales,  (T  parallela  funt. 

Sint  rtdc  llnep  a l , d e D *qu^|e« , atque  pa- 
ralle!?,  que  cqniungantur  ad  eafdem  partes 


erunt  «quales . Quoniam  funt  alterni  * qui,  ?c 
ibi  dcmonftratum  eft , «quales  funt:  Quaprop- 
ter triangula  a h d , Se  c d a «qualia  erunt  Quo- 
niam ex  aa. propof.  ea  funt  ctiangula  «qualia  • 
quf  habent  vnum  angulum  alteri  «qualem  , vt 
eft  angulus  nigrr  a,  Se  niger  d,  Se  latera  efuf- 
dem  anguli  fibi  corrcfpondentia  «qualia  ; vt  Wc 
cucnit;  nam  ex  hjpothcfi  a b , & dc  funt  «qua- 
les re&* ; diameter  verb  a Jd  eft  idem  latus  » 
quod  deferuit  vtrifque  . Hec  #inquam  triangula 
bafim  quoque  bafi  «qualem  poflidene . Qua mob- 
rem  a c , & * D erunt  aquales  > Quod  erat  primo 
probamlum . 

Probatur  itaque.  Quol  etiam  fint  parallele 
ex  eadem  propof.  a*.  In  didis  triangulis  acd, 
& a bd  habentibus  angulum  angulo,  & latera 
lateribus  vtrunq;  vtriq;  fuo  correfpondfci  pqu.v 
lia  , etiam  totum  triangulum  eft  toti  triangulo 
«quale.  Quare  angulus  albus  ad  d,  & angulus 
albus  ad  a erunt  «quales  . Sed  hi  funt  alterni  rc- 
fpeda  linearum  a c , & b d , ergo  ba  linea  a c,  & 
M D erunt  quoque  parallela , ex  propof.  »8. 

'EXPENSIO  VII. 

De  Parallclogrammis , CrTrape^ijs. 

r aEc  Expendo  dluldicur  in  tret  partes . Pri- 
L ma  agit  de  proprietatibus  parillclogrim- 
morum , tum  Io  ie  , tum  diametro  diuiforum  . 
Secundi  comparat  lnuiccm  parallclogramma  . 
Tertia  docet  quadratum  conftitucrc  prpcipuatn 
Inter  parallclogramma  figuram . 

THEOR.  I.  PROP.  XXXIV. 

Parallelogrammorum  Ratiorum  anguli,  &■ 
lacera  aqualia  funt  inter  fe  i qua  ex  ad - 
uerso  fibi  funt  i illa  veri  ffiatia  dia- 
meter bifariam  fecat . 

Sit  Parallelogrammum  abcd  habens  qua- 
tuor  Utera,  quorum  duo  fibi  aduerGi  fint  pa- 
g parallela,  vt  funt 

A i mur — " Utera  a b,  Se  c d. 

Item  a a Se  b d. 
Dicit  primo  • 
q x — — » ^ Quod  hec  figura 

* poflidet  quoque 

bat  Utera , qua  libi  ex  aditer  to  funt  aqualia , nem- 
pe «qualU  effe  a'c.  Se  *b;  ficut  ab.  Seco. 
Deinde  dicit  quoque  angulos  fibi  ex  aduerso  eoi- 
flentes  efl*  aquales  , nempe  * »Jc  c ficut  Se  a,  Se  d 
albus  nigerque,  Poftfemb  dhmetrum  quoque» 
fi  ducatur.  Tt  Ad,  diuiderc  fpatium  contentum 

a hflrala 


H" 


4«  TRACTA 

i parallclogrammo  In  duas  parte*  «quales;  & hec 
▼no » codetnquc  argumento  oHendit . 

Probatur.  Quoniam  diameter  inter  paralle- 
la* a b , & D e repetitur,  erunt  angulus  niger  ad 
a , nigerque  ad  i>  aequales  , ex  prop.Jo.  vtpoti 
Alterni.  Et  quia  a d eft  etia  Inter  parallela*  a c,& 
b d eodem  modo  angulus  albo*  ad  a , 8e  angulus 
albus  ad  d , ex  propof.  eadem  7 o . » quia  funt  al- 
terni , erunt  aequales  . Quapropter  trianguli 
A b D , & AC  d duos  angulos  arauales  duobus  an- 
gulis .quilibet  (uo correfpondenti  j infuper,  6a 
latus  idem poflident  ; nempe  diametrum  ad  , & 
hinc  ex  demonfiratis  in«i7.  propof.  latera  corre- 
fpondentia  ad  inuicem  «qualia  quoque  erunt  , 
nempe  a b,  8ec  n oppofita  ad  inuicem  ; ficut  ac, 

& b d oppofita  inuicem  . Quod  eft  primum. 

Probatur  fecunda  pars  . Nam  angulus  b,  8e 
angulus  c oppofitrerunt  «quales,  ex  eadem  pro- 
poh  »7.  Ht  quia  fupra  niger  apud  a nigro  apud  d, 

& albus  apud  a albo  apud  d oftenfi  lunc  equales, 
fi  fimul  componatur  niger albufque apud  a erit 
«qualis  angulo  apud  o nigro  , fc  albo,  qbod  eft 
‘fecundum  propdfitum. 

Prob.  tertia  pai^  . Nam  fcquitur  quoque  ex 
Coroll.  propof.  >7.  totum  triangulum  abd  toti 
a c D efie  «quale.  Quare  fpatTum  parallclogram- 
mi  cfiuifum  eft  bifariam  a diametro  a n ; nempe 
in  duo  triangula  «qualia  a b d , & ac  D . 

THEOR.  II.PROP.  XXXV.  Euc.47. 

In  omni  ParaUclojnammo  complementa  eo- 
rum, qu*  circa  diametrum  funt  inter 
fe  Junt  <f qualia. 

Vide  in  definit.57.Quid  fint  confiftentla  circa 
diametrum , Se  complementa. 

Dicit  ergo  propofitio  . Quod  complementa 
nimirum  in  parallclogrammo  acmc  parallelo- 
gnmma  alba  h f , & dc  fint  «qualia. 

Probatur.  Quoniam  ex  propof.  prxced.  trian- 
gula ac  m , &r  ac  m , 
auf  diuidit  diameter 
fun(  «qualia.  Eadem- 
que  ratione  io  paral- 
lclogramo  nigro  ma* 
lori  H b duo  trian- 
gula ABD,  & A H D 

funt  «qualia  ; vtpote  a diametro  bifeda . Sic 
etiam  in  parallclogrammo  minori  nigriori  dm 
duo  triangula  n s m,  Se  d e m funt  «qualia.  Deme 
ergo  a triangulis  totis  maximis  acm,&  ac  m 
partes  «quales  , nempe  huic  acm  triangulum 
nigrum  , Sc  nigrius  , Se  deme  deinde  alteri  trian- 
gulum quoque  nigru,  Se  nigrius,  quf  primb  dem- 
ptis xquiualenc,&  refidua  h f , & d c complcmc- 
ta  remanebunt  «qualia , vc  in  1.  pronunr. 


THEOR.  III.  PROP.  XXXVI.  Euc.jj. 

Paralieiogramma  fuper  eadem  bafi , inijf- 
dem  parallelis  conffttuta  inter  fe 
funt  <etfidali* . 

Dicitur.  Aliquod  parallelogratmuri  efle  cum 
alio  inter  eafdctn  parallelas , quando  duo 
latera  oppofita  partes  fudt  parallelarum » vt  la- 


T V S IV.- 

tus  a d , & c e partes  funt  parallelp  L M , /tcut,  8e 
tc. eft  pars  parallelf  ih.  Dicitur  verd ifle  fuper 
eandem  bafim  , cum  latus  alternum  in  parallela 
commune  vtrifque  eft  , vt  pg.  Dicit  itaque  hxc 
paralieiogramma  n#crfccflc  «qualia  , non  quo- 
ad latera  , Se  angulos  , fed  quoad  capacitatem,  9e 
arcam  rpropofitio^  vero  habet  tres  cafus  . Qua- 
re requirit  tres  probationes . 

Probatur  . Sint  duo  paralieiogramma  fuper 
bafi  p c eadem  , 8e 
1 c p * inter  parallelas  t,  M, 

u / & 1 H , nimirum 

/ ADfcJf  CET6, 

f-LilH  / cadatque  latus  f c 

fecundi  fuo  extremo 
c inter  latera  primi 
inter  pun^a  a,  Se  d. 
N am  c6m  latus  a d primi , (b  c e fecundi  fint  te- 
qualia  fuc  bafi  communi,laterique  oppofito  p c • 
ex  preced.propof.fic  vt  fint  «qualia  inter  (e.  Au* 
fer  itaque  mente  lineam  cdj  qup  vtrifque  defer* 
uit , eilque  eft  communis  , remanebunt  adhuc  «• 
qualia  a C , 8r  D e fegmenta  . 

Progrefi'.!.  Similiter  iam  conftat  ex  prop.  74. 
latus  » f nigerrimi  trianguli  efie  «quale  lateri 
i)cvrlbi  trianguli  a ; vtpote  latera  parallelogram- 
mifeminigri  nigerrimique . 

Progr.7.  Angulus  vero  a nigerrimus  eft  equi- 
lis angulo  albo  d ex  propof.  70.  qu6d  vnus  fit  ex- 
ternus, alter  internus  inter  parallelas  a f,&  n c* 
Cum  itaque  habramus  duo  latera  , quodlibet  fuo 
fibi  correfpondenti  «qualia , nimirum  a c,  Se  d e 
inuicem  cx  1.  Prog.  Sicut  af  , Se  e d ad  inaicc  , 
ex  i.  Prog.  Angulumque  a nigerrimum  angulo 
D albo  «qualem  , ex  7.  Prog.  Ex  M.  propof.  duo 
triangula  nigerrimum  ac  f/c  fecundum  album 
deo  erunt  «qualia  , quibus  vtrifque  fi  addatur 
commune  T rapezium  nigrum  c d f o ,cum  vtrif- 
que idem  addatur;  adhuc  erunt  «qualia . Quare 
triangulum  nigerrimum , Se  trapezium  integran- 
tes parallelogrimmu  a d p c Trapezio,  atq;  tria- 

§ulo  albo  intcgratlbus  parallelogramrau  fecun- 
U c f c.  e equabutur,quod  demoli  rare  oportebat. 
Secundus  cafus  eft . Si  f c latus  fecundi  pa- 
jl'  cD  f rallclogrammi cadat  ia 
“ “ * o.Tunc  enim  ex  eaderu 
ratione  ad  , Stde  re- 
d*  eruot  ( vt  primo 
Prog.  oftenfum  eft  ) 
~F  (?  «quales  ficut  & a F,£r 

c d , ( vt  fecundo  ) Et  angulus  a nigerrimus  an- 
gulo d albo  «qualis.  Quare  duo  triangula  niger- 
rimum d a f,  & b D o album  «qualia  erunt . Ad- 
dito itaqUe,  tim  rni,  quam  alteri  commune  tria- 
gulum  nigrum-DFO  complens, tam  cum  nigerfl* 
mo , quam  cum  albo  triangulo  paralieiogramma 
nigrum,  fltfemulbum;  Ea  remanebunt  adhuc 
• «qualia,  nimirum  a dfg,  &edfg  paraPelo- 
gramma . 

Tertius  cafuaeQ  Cir  c cadafit  exti*  pun&um 
d,  ita^t  fccct  !a- 
“ tus  e d in  k . Cum 
itaque  rcc Ip  AD,k 
C e ex  fupradida 
ratione  1.  Prog. 
■ p mj.  q y «quales  fint  . Si 
vtrifque  addatur  d c inter  eis  medians.  Linea  a i> 
cum  addita  d c , & C e cum  eidem  addita  D C 
eruot  zqualu . Sicut  Se  f a , & o d ex.j>rop.  74- 
Ec  etiam,  fupradida  ratione  7.  Prog.  angulus  o 
‘ * niger 
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■iger.f.cnK  externus  A'  angulus  a niger  internus 
xquales  erunt.  Qua  rc  triangulum  tnc.&CAf 
erunt  zqualia.  Aufer  itaque  triangulam  nigrum 
dc  k per  imaginationem  commune  vtrifque,re- 
manrbunrquc  duo  trapezia  primum  fubnigrum  a 
n v k , & fccunJuni  album  e e k e adinuicctn  ae- 
qualia . Vt  itaque  fiauc  parallelogramma  xqua- 
I14,  adde  vtrliquc  mente  commune  triangulum 
nigerrimum  e o &r  habebis  ea  xqinlia»  nempe 
ad  f c , & cefc;  quod  dcmonlirandum  erat  . 

TUEOR.  IV.  PROP.  XXXVII.  Euc.j5. 

Parallelogramma  fuper  Aqualibus  bafibus  > 
($•  w eifdem  parallela s con/htuta  in- 
ter  fe  funt  aqualia . 

Slot  ditf> parallelogramma . Primum  a ico. 

Secundum  vero  f e c ii  inter  parallelas  af, 

8r  h c confticuta  / 8e  fuper  xqualibus  bafibus  c d, 

& f e fita  . D cit  h*c  ejic  aqualia  . Quod.vt  pro* 
bet.coni ungit  bafim  primi  cum  latere  bafi  oppo. 
fico  fecundi  , nimirum  punda  extrema  ad  can- 
deni  partem,  V.  g.  finieram,  ve  funt  e,  Se  c 
reda  ce.  Similitcrque  duo  punda  terrainatiua 
ad  partem  dextram  f , & d redi  u f . 

Probat  vero  oftendendo  prius , has  lineas  po- 
ftremo  tradas  c 
F E , & d f cum 
bafi  primi  pa> 
rallelogrammi  c 
d , & bafi  fe- 
cundi f e facere 
parallelognm- 
nrnm  , ex  $4.  propof.  Nam  cum  e f bafis  fe- 
cundi i&cp  bafis  primi  fint  parallelf , & aequa- 
les fit  , vt  ibi  diximus . Quod  cEi&id  po- 
ftremo  tradar  fint  parallelz,&  xquales»  &ideo, 
quodcDFE  fit  parallelogrammum  > cum  eius 
defiaitio  requirat  tales  prorfus  conditiones.Quo 
pofito  fic  adruitur  intentum . Que  eidem  funt 
zqualia  ,&  inter  fe  funt  zqualia  : Sed  parallelo- 
grammum primum  abcd,  ex  prpced.  propof. 
eft  equale  parallclogtamo  poftremo  fado  c d e f; 
Eidemque  eft  zquale  ex  eade  parallelogrammum 
fecundum  e f o H,ob  bafimjeadc  e F;ergo  hfc  ne- 
pe  primum  * & fecundum  erunt  inter  fe  zqualia. 

C O R O L L*A  R I V M.. 

COHigitur  trapezia  quoque,quorum  oppofi- 
tp  bafes  inter  fe  aequales, fint  inter  paralle- 
las, inter  fe  zqualia  efle  ; nam  trapezlu  a e o c eft 
zquale  trapezio  b d f‘h  fiquidem  duo  parallelo- 
gratnma  ( , Se  B funt  inuiccm  zqualia.  Trape- 
tum veri  ip>G  vtrifquc  commune  : Vnde 
etiam  idem  dicendum  erit  fi  alterum  latus  alteri 
fic  idem  , &roppofita  latera  fint  zqualia. 

. PROB.  V.  PROP.  XXXVIII.  Euc  .4 6. 

A data  refla  linea  quadratum  defcnbcrc . 

Sit  data  reda  linea  a b,  fuper  quam  quadra- 
tum defer ib ere  nece fsd  fit . 

E duobus  pundis  a,  & b Ipfi  a Bgcminj  per- ' 
pendicularcs  erigantur , per  8.  propof.  Sc  fint 
«quales  per  propof.  6.  ipfi  a b , & puda  c d con- 
nectantur  > C'  quadratum  erit  eonftitutum . 
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Probatur , quia  illud  erit  quadrat  im  . Q n ! 

i xqniangulum,  Grxqoilarc- 

C ,d.  rum  eft  ,fed  figura  ex  fado 

habet  zqualia  latera  duo 
nempe  ac.  Se  b o’ipfi  ab; 
Tertium  vero  nimiru  dc  , 
qaod  reperiatur  inter  per- 
pendicularcs  a A*  b d Sc 
ideo  parallelas,  ex  prop. 29. 
quodanguli  a,  Sc  r fint  duo 
redi.  Quamobrem  d c , vtpote  parallelas  con- 
iungens , & zquales  erit  «qualis  ipfi  a b , Sc  pa- 
rallela , ex  propof.  Omnia  itaque  latera  funt 
zqualia, 8r  parallela . 

Probatur  fecundo  de  angulis,  nam  iam  duo 
a,&  • funt  redi;quare  Sc  alij  duo,  d,  Se  c, vtpote 
oppofiti  iftis  , ex  propof.  $4-  erant  redi  j cum 
eonftitutum , fit  quoque  parallelogrammum . 

EXPENSIO  VIII. 

De  triangulorum  cum  paraUclogrammii 
trape^jjfque  parallelis  conflantibus 
comparatione . 

P A rallelogrammi  in  trianguli  diulduntnr; 

Vnde  iam  incipit  comparare  triangularum 
toto,  quod  primo,  & immediate  componunt;, 
Cztfrg  enim  figurj . licet,  ex  triangulis  compo- 
nantur; plura  tamen  ea  componunt : Trapezia 
vero , & parallelogramma  untum  duo  . 

T H E O R.  I.  PROP.  XXXIX.  Euc.41.’ 

Triangulum  parallelogrammi  inter  eafdem 
parallelas , O*  eidem  bafi  confiituti, 
dimidium  eft . 

Sit  Parallelogrammum  feminigrum  b a De,8r; 

triangulum*  c e inter  [^rallelas  a e,  Se  b o 
Sc  fuper  eandem  bafim  B c eonftitutum  . Dico  ef- 
fe  triangul-m  iec  dimidium  partUtlogrammi  fe- 
mini%ri  a d b c. 

Quod  vt  probetur  ex  propof.  }2.  a dato  pun- 
do  educatur  parallela  ipfi  b e lateri  trianguli,& 
erit  fadum  parallelogrammum  ice  p,  cuius 
diameter  c e . Diuidatur  deinde  parallelogram- 
mum feminigrum  bifariam  dudo  diametro  ac. 
Quo  pofito  fic  propofitio  probatur  . 

Nam , cum  parallelogramma  albqm  , Sc  fcml- 
album  fint  fuper 
eamdem  bafim  , Se 
inter  eafdem  paral- 
lelas , ex  prop.  j 6. 
funt  inter  fe  cqua- 
lia  ; Sed  illorum 
parallclogrammorum  zqualium  dimidia  fut  trid- 
gula  nigrum  « , Sc  a,  ex  prop.  34  E°  quia  latera 
eorum  a c primi , & e c fecundi  fint  parallelo- 
grammorum  diametri.  Quz  verb zqualium  funt 
dimidium , ex  pronunc.  7.  inter  fe  neceflario  «- 
qualia  funt.  Quapropter  triangula  primum  ni- 
gram , Sc  fecundum  album  inter  fe  zqualia  eriit , 
Sed  nigrum  eft  parallelogrammi  feminigri  di- 
midium. Ergo  etiam  triangulum  album  2 erit 
ciufdem  parallelogrammi  dimidium. 


CO* 


in am  , cum  paniiciugijui 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  patet  quod  triangula  fuprr  eandem  ba- 
fim , & inter  eafdcm  parallelas  conftituta 
fint  inuicem  aqualia  : Nam  funt  triangula  ni- 
grum l , &r  album  a dimidia  «quilium  parallelo* 
'gnmmoriHn  a c fetninigri,8f  alterius  albi  fl  f,  it 
id  ferie  dcmonftrationis  oftenfum  eft . 

COROLLA  R I V M II. 

ETlam  efle  veram  propofitionem  conuerfam , 
nempe  triangula  ayuslia  Juper  eadem  bafim, 
dr  ad  eafdem  partes  eonflituta  tffc  inter  parallelas  . 

Nam  fint  triangula  b a C,&  id  c «qualia  fu- 
per eandem  bafim  conftituta  bc,&  ducta  per 
eorum  vertices  a d linea , non  Iit  parallela  bafi 
s c:  Ducatur  parallela ; Jiarc  cadet,  vel  infra, 
vel  fupra  lineam  vertices  coniungentem  ad. 

Cadat  primum  fupra  , & fit  a e , & produda 
■bd,  jn  t coniungaturc  e . Itaque  triangulum 
Ktjquod  inter  parallelas  exaduerfarijs  fit, erit  «- 
quale  triangulo  b 
CA.  Sed  eide  exhy- 
pothcfi  eft  arquale 
triangulum  bdc: 
Ergo  triangulum 
b e c maius  eflct 
arquale  minori  b d 
c»  vtpote  quod  fint 
vni  tertio  b a earqualia  , quod  eft  abfur  lum  . 

Quod  fi  cadat  infra  ad  f , vbi  Incidit,  ducatur 
CF , Sc  erit  triangulam  ter  «quale  triangulo 
b a c eo  quod  ex  aduerfar  fjs  fint  parallclx  a f, 
& b c,  & confequenter.minus  b f c, «quale  trian- 
gulo t c d maiori  $ quod  efTe  nequit . 

THEOR.  XI.  PROP.  XXXX. 

T>  Ungulum  parallclagrammi  inter  eafdem 
parallelas  , Ctaquali  kifi  con/lituti 
dimidium  cp , 

Sit  triangulum  lhg  notatum  numero  i , Sc 
parall clogramtnu  feminigrufn  d b A c inter 
parallelas  v o»,  Sc  r.  L , Sc  conftituta  fuper  «qua- 
les bafes  b c , & h l ; Dico  triangulum  a efle  di- 
midium parallclogrammi  feminigri  . 

» Trahatur  h e parallela  lateri  trianguli  io  1 
pundo  k , ex 

& * K G:  propof.  )i. , Sc 

erunt  duo  paral- 
lcJogramma  ,cx 
}7.prop.  aequa- 
lia , & erit  h g 
parallelogrammi 
«Ibi  diameter.  T rabatur  quoque  diameter  b a in 
feminlgro  parallelogiammo . - ^ 

Quo  ficto  probatur  propof.  Triangula  nigru, 
& album  a , vtpote  dimidia  «qualium  parallelo- 
grammorum  frmialbi,&  albi  inuicem  funt  aqua- 
lia . Ergo  triangulum  a erit  etiam  medietas  pa- 
lalielogrammi  fcmialbi . 

COROLLARIVM  I. 

f*  Olligitur  hmcjtriaflgnla  fuper  «qualemba- 
fim , Sc  inter  eafdcm  parallelas  effe  inuicem 


T R A C T A T V S |V. 

«qualia.  Quia  funt  dimidia  «qualium  parallelo- 
grammorum  leminigri , Sc  albi . 


COROLLARIVM  II. 

ESse  quoq$  veram  propofitionem  conuerfam 
prpccd.Coroll.  T^empe  triangula  aqualia /m- 
per  aqualem  bafim  ad  cajd*m  partes  conftituta  qfie 
tnter  parallelas  . % 

Nam  eadem  ratio  mi  litat,  qup  fuperiori  l.  Co- 
roll.  pifccdcn. 
propol.  Nam  fi 
A D duda  per 
vertices  trian- 
gulorum B A C» 
Sc  t D F «qua- 
lium non  eft 
parallela  lineae 
B f } erit  alterajqu?  fi  cadet  fuper  a ivvt  a g,  du- 
daF  G.fiettriiguiu  f f g , quod cxdtdis per  ad- 
nerfarios  xquabitur  triangulo  a b C A'  cofequen- 
ter  fibi  ex  hypothcfi  «quali  e f , maius  minori  , 
quod  efle  nequit ; Et  fi  cadat  infra  , vt  a h . Lfii- 
cietnr  triangulum  e h f , quod  vtpote  inter  pa- 
rallelas a h , & b f erit  «quale  triangulo  b a c , Sc 
ideo  fibi  «quali  triaogulo  t o f * mimis  maiori  , 
Quod  efle  nequit. 

PROB.  I.  PROP.  XXXXI.  Euc.4*. 

Pato  triangulo  aquale  parallelogrammum 
conslitum  in  dato  angulo  rcftilinco, 

DAtum  triangulum  fit  a b c , Sc  datus  angu- 
lus redilineus  o . Oporteat  autem  facere 
parallelogrammum  , quod  fit  «quale  triangulo  s 
Sed  quod  obtineat  angulunf  internum  aliquent 
«qualem  angulo  o . Sic  efficere  oportebit  . 
Trianguli  dati  aliquod  latus , V.  g.  lc  diuidatur 
per  medium  in  h , ex  propof.  7.  Sc  per  dod.  pro- 
pof. 14.  i pundo  dato  h fiat  angulus  «qualis  an- 
gulo d ; trahaturque  h u , vt  lubet , fiue  ad  dex- 
tram , vt  in  exemplo  , fiue  ad  fim  Aram , fi  com- 
moditas pofiulct . Deinde  per  propof.  )».  traha- 
tur parallela  a m ad  b c a pundo  dato  a.  Rurfuf- 
que  per  eandem  propof.)  a.  ducatur  a pundo  da- 
to c parallela  ad  h m ; que  occurrat  parallele  pri- 
mo trade  a m , 8c  prolung-te  fi  oportuerit  in  n . 
Eritque  factum  parallelogrammum  m n H c * quale 
triangulo  a b c j qubd  vt  probetur  linea  a h con- 
jungatur pundum  h cum  vertice  trianguli  a . 
Probatur.  Nam  parallelogrammum  h cm  n 
Jl  M Jt  duplum  eft  trian- 

• 7 7-  / guli  AHC,  pro- 

/ \j  / / pof.)9  ;fiquidem 

/ X / / eft  fuper  eandei* 

-L  4\y  A bafim  h c ; 8c  in- 

JB  H C B ter  parallelas  an, 

& bc.  Sed  trian- 
gulum A H c eft  dimidium  tridguli  totius  b a c # 
eo  quod  duo  triangula  , in  qupdiuilum  eft  , fint 
«qualia , vtpote  fuper  «quales  bafes  BH » Sc  H c , 
Sc  inter  eafdem  parallelas  an,8tbc  conftituta  , 
ergo  totUm  triangulum  a b c erit  «quale  paralle- 
logrammo  m n h c , vtpote  ambo  ciufdem  trian- 
guli ahc  dupla . 


C O- 
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COROLLARIVM. 

COlligltur  ex  Pelletario ; qubd  eodem  pado 
poteft  conditui  triangulum  in  dat?  angulo» 
quocf  fit  «quale  dato  alicui  parallelogrammo , vt 
In  figura  huius  propof.  datum  panllclogram- 
mum  fit  m n h c,  cxc  pundo  dato  fiat  angulus 
nigerrimus , in  quo  pollui atur*  ve  fiat  triangu- 
lom.Trahendo  a c , flrprolungato  latere  paralle- 
logrammi  m n»  vfque  dum  occurrat  in  a lineat 
anguli  dati  nigerrimi  a c ; afluamur  in  linea  » c» 
l h f qualis  linear  h c»  trahaturq ,•  i pundo  b linea 
ab  » qup  compleat  triangulum  b ac»  quod  eft 
dapium  parallciogrammi  mn  hc»  vtpote  ex  pro^ 
bationc  fuperioris  propofitionis  conflat. 

THEOR.  III.  PROP.  XXXXII. 

TriJtngult  7 rapf^ijs  bipsrtilii , duobuftjuc 
Lucrwui  paralltlu  clauft  inttr  [e 
funt  /trjuaha. 

S Int  duo  triangula  abc»  & i tD  claufa  Tra- 
pczijs  bipartitis  » * parallelis  duobus  lateri* 
bus  » Vt  funt  A c I D ) & B C E I , & A Bfc  D , «JOT 
habent  latera  ad,*ci,*be  parallela » 8r  bi- 
partita linea  L o . Dito  hac  triangula  (ffe  aqualia  . 
Probatur  Trapezium  ac  id  linea  tl  latera 
bipartiente  efl 
•o  ^ diui'u  Induas 

■”  partes  «quales. 

Namprodudis 
lateribus  {,  vt 
couueniant  in 
▼ » erit  trian- 
gulum a v L 
triangulo  v L D 
«quale  ; quod 
fit  inter  eafde 
parallelas » * fu  per  «qualem  bafim  j fic  dicas  de 
triangulo  c t v , * v t i . Ablatis  ergo  trian- 
gulis iftis  cxv.abAvi,  & Tvii triangulo 
v x.  d trapezium  reflduum  acu  erit  «quale  re* 
fiduo  r l i D.  Et  idem  dicendum  de  parte  cr*o, 
quod  fic  «qualis  parti  t o b i in  trapezio  b ^ 8c 
de  parte  a b o L ; quod  fic  «qualis  parti  lo  e d, 
in  trapezio  b b ; Si  ergo  ab  ifliapartibus  «quali- 
bus trapezj  magni  auferatur  partes  «quales  tra- 
perxiorum  co,8fca  T,hinc  ab  a o j inde  r e ,9c 
l liDaboo,  remanebunt  rcfidtta  triangula«- 
qualia  abc»  & isd,  quod  erat  oftendendum . 

PRO  B.  II.  PROP.  XXXXIII.  Euc  44. 

Ad  datam  reflant  lineam  dato  triangulo 
aquale  parallelogrammum  applicare 
in  dato  angulo  rcflihneo . 

Sit  triangulum  datum  pundatnm  l ac;  an- 
gulus verb datus  a; linea  veri  data  R.  Iam 
nofti  ex  propof.  41.  facere  parallelogrammum 
aequale  triangulo  deto  b a c , quod  parallelo- 
grammum  angulum  «qualem  angulo  dato  obti- 
neat . Flat  igitur , 8c  fic  parallelogrammum  ni- 
grum m n b L » habens  angulum  L aquale  dato  QJ 
ipfom  vero  totum  fecunddm  aream  «quale  fit 
triangulo  dato  pundato  • ac.  Extendetur  ita 


que  b L in  h » ita  vt  t H fit  «qualis  dat«  r . De- 
inde per  pundum  h extremum  d«ida  parallela 
ho  ad  bm  occurrat  rede  m n parallclf  b n.in  o : 
Ericq;  fadum  parallclogrammu  album  N h,  quod 
diametro  o L bifariam  diujdacur  , 6e  producatur 
vitra  tine,  donec  occurrat  lateri  b m nigri  pa- 
rallelogrammi  produdo  in  c,  deinde  ex  c duca- 
tur parallela  ad  8 h , vfque  ad  latu*  o h,  produ- 
cum in  d.  Poflremo  producatur  latus  n l par.il- 
lelogr.  n L nigri  in  v.  Eritque  alterum  parallelo* 
grammum  nigrum  longius  » cuius  latus  l h , vel 
v d efl  «quale  dat«  r . Probandum  vero  efl  quod 
& angulus  nigerrimus  ad  l fit  «qualis  dato  Qj  * 
ipfum  v H triangulo  dato  pundaro  boa. 

Probatur  itaque  primo  de  angulo . Nam  ex 
prop.u.  angulus 
ad  L nigerrimus 
fecundi  parallelo- 
grammi  nigri  16- 
gioris  efl  «qualis 
angulo  L alterius 
nigri  f^irni  pa- 
rallelogrammi,quod  fint  anguli  ad  veryccm.  Sed 
angulus  L efl  «qualis  ex  conftrudionc  angulo 
datoQi  Ergo 8e  angulus  L nigerrimus  fecundi  vh 
efl  «qualis  eidem  q_. 

Probatur  fecundo  » quod  totum  parallelogra- 
mum  nlgru  fecundum  v h fit  quoad  aream  «quale 
ttungulodato  o b a ; nam  cum  fit  vnumex  com- 
plementis eorum  parallelogrammorum , que  cir- 
ca diametrum  funt, fit , quod  ex  propof.  $ J.fic  «- 
quale  parallelogramo  primo  nigro  b n : At  illud 
efl  «quale  ex  conftrudionc  dato  triangulo  b c a. 
Ergo  & parallelogrammum  fecundum  nigrum  ei- 
dem «quale  erit , quod  oportebat  dcmonftrare  • 

PROB.  III.  PROP.  XXXXIV.  Euc.4f. 

Dato  refltlineo  aquale  parallelogram- 
mum conflitucrc  in  dato  angulo 
9 rechlinco . 

VVlt  hfc  Euclides  docere  modum , quo  qurli- 
bet  figura  redilinea  etiam  fi  triangularis  » 
8rln«quali$ , tum  angulis  , tum  lateribus  poffic 
ad  figuram  parallelam  reuocari . Sit  itaque  fi- 
gura  qu*cunque  redilinea  1,  que  in  toti- 
dem triangula  refoluenda  efl, per  lineas  ad  vnum 
angulum  protradas  j Ex  inde  fit  angulus  d iuxta 
quem  parallelogrammum  «quale  Ijs  triangulis 
1 1 1 1 Se  j oporteat  cofticuere:ad  id  verb  efficien- 
dum obferuanda  efl  primo  regula,*  praxis.quam 
in  41.  propof.  docuimus  , 8r  conftituendum  eft 
parallelogrammum  a b c e album  habeas  angu- 


lum c «qualem  dato  angulo  d,  fecundo  triangu- 
lum  x reducendum  eft  ad  parallelogrammum  ni- 
grum per  regulas  propof.  antecedentis , vt  vides 
fadum  in  fcquenti  figura  fignata  numero  l,quod 
angulum  nigerrimum  ad  o dato  angulo  Dzqua 
Icm  poflldcat , & latus  infnper  c n «qnale  lateri 
G a be 
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be  confluatur : Hoc  que  transferendum  cfl  ad 
I figuram  inter  AijSrCE  parallelas  prolunga- 
tas , ua  vt  e h conucniat » & idem  fiat  cum  latere 
be  : >]uo J autem  hoc  effici  potfit , ex  probatione 
conflabit  ; Tertio  de  7 
triangulo  idem  efficien- 
dum cll  j reducendo  il- 
lud ex  inflitutione  pr*- 
cedencis  Prop.  ad  pafal- 
lelogrammum  nigrum  » 
vt  in  tertia  figura  fa- 
cium cll  , faciendo  an- 
gulum nigru  ad  k «qua- 
lem angulo  dato  D,  & J*tus  k l «quale  lateri  b £; 
deinde  inter  parallela*  M»  & ce  prolungatas 
quantum  opus  fit , confifiuendum  ; ita  vt  apud 
parallclogrammuin  fecundum  nigrum  colloce- 
tur , &r  k l cum  latere  M o jdem  fiat . Fattum- 
queerit  parallclogrammum  a n c p quodtonfla- 
bic  tribus  parallelogrammis  7»  8,  mgro  , «r  9 
«qualibus  tribus  tnangulis.quodque  nempe  fuo 
redili>uo,&r  per  coftquens  toti  rc&ilineo  1,2,7. 

Quod  ergo  hic  probationem  repofett  cfl,  quod 
parallclogrammum  fe- 
cundx  hgur*  nigram 
poffit  transferri  inter 
L parallelas  AN.&cp, 
illud  fimul  adaptando, 
vt  prf  cepimus  lateri  t E, 
Et  prius  quod  latus  c H 
parallelogrammi  nigri  ,n  fecunda  figura  poffit 
adaptari  lateri  BEpatct»qu,a  bu*c  £ * per  con- 
ftru&ionem  fecimus  *qUJlc  iJtus  c H : Quare 
cum  eo  congruet. At  quia  angulus  c nigerrimus 
cfl  «qualis  angulo  dato'  D»  cui  quoqde  «qualem 
fecimus  angulum  c,  & per  confequcns  , & an- 
gulum extermi  e nigrum  id  l.fig  cx  prop.30.an- 
gulus  c niger  fccundf  figurc  capiet  prorfu| , Sc 
lezquabic  cum  angulo  e nigro  , & latus  c q. in- 
cedet fuper  t o.  Sic  angulus  h nigcrrimu*fccun- 


de  figurf  capicc  aJamuffira,  & conucnietprorfu* 
cum  anjfulo nigro  b prim«  figura  coquia  angu- 
lus B fit  complementum  anguli  t ad  «quando* 
duos  re&os,  fiquidem  anjbo  fi*pul,  vtpoce  am- 
bo intf£ni  inter  parallelas  , & ad  cafdcin  partes 
funt,  ex  prop. 70.  «quales  tjuubus  rectis.  Et  hanc 
eandem  conditionem  hubee  rcfpcdtu  anguli  ni- 
gri c,Jfc  confequcntcr  refpedu  anguli  fioi  aqua- 
lis e in  alterd  figurc, angulus  h nigerr.  in  luc  ly 
gijra  fecunda  In  paraiiclogr  irao  c R cu  fint  intfcr 
^ illclas cxc, &hr.  Quare&ctiain  ipfecric 
iplcmcntum  ahgnftt  ad  duos  reclos  arquaft- 
>s,  Bc  Idcb  ipfi  b «tjOahs.  VndeanguJus  h coii- 
ucniet,  &idem  f^atiumzquablt,  ac  angulus 
& h r incedet  cum  parallela -e  m . Quare  fi  flat 
fo  aqualis  h r rn&o  parallelo  latere  m o erit 
beo  parallclogrammum  «quale  nigro  c r,  fi. 
gurp  fecunde.  Eademquc  probatio  applicabitur 
parallelogrammo  nigro  7.  figurr  offendendo 
k L cx  contf  ru&ione  conucn.rc  cum  m o:  Angu- 
lum nigerrimum  x bene  collocari , Sf  occupare 
idem  fpacium  , ac  arigulus  o Atcrior  albus  io 
prima  figura, Ar  angulum  L nigeru  in  ffg.7.  bend 
conuenirc,Ar  effe  equ.de  angulo  u albo  m prima 
figura;  Qiftatlm  vnus  , quam  alfus  compleant 
«quales  angulos  , nepe  nigrum  * , 8c  alburno»' 
ad  duos  rectos . Vn  Jecueriic  > quod  parullcio- 
grammo8  nigro  poffit  fuper addi  perillclogr.  p 
album  intdr  parallelas  a n , St  e p , fir  fi  ri  totuqi 
paraliclogrimum  a n c p «quala  rectilinco  1,2,7, 

A B Tau 


Ne  mirerfs  ; nos  hic  primum  librum  finire  + 
necefsd  enim  fuit , Vt  Propofitioncra 47.  Eucli- 
dis  cum  alijs  fiufdcm  generis  poneremus  in  fine 
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TRACTATVS  V. 


. u V t . , . ^ i . .. 

In  fecundum  Librum  Euclidis  de  tqutpotentin  linearum . 

I • 

N hoc  fecundo  libro  agit  Euclides  de  linearum  xqtiipo- 
tcptiumdiuerfis  generibus  . Dicuntur  autem  linexxqualitet 
polle ; Cum  fuper  iplaspoteft  fieri  quadratum  xqualc  alteri, 
vel  quadrato  , vel  parallelogrammo  i duobus  lineis  efFedlo . 
Quando  autem  duf  line{  dicuntur  xqualiter  polle,  de  quadra- 
tis intelhgitur . Quoniam,  quando  non  intelligitut  de  qua- 
dratis, tunc  exprimitur,  quod  poflit  xque , ac  redtangulum  tale,  vel  tale.  In 
qaatuor  vero  expenliones  tantum  hunc  tradlatum  fecabimus . In  prima  agemus 
deprincipijs.  Secunda  potentias  linearum , vt  funt  latera  quadratorum  oftendet. 
Tertia  quatenus  funt  latera  triangulorum ; Et  tandem  ducere  lineas  xquipoten- 
tes , vel  eas  fecare  docebimus . Superfluum  vero  cft  texere  huius  libri  laudes , & 
vtilitates  enumerare.  Cum  experimentum  demonftraturum  fit,  nihil  fere  fine 
hac  dodtruw  in  Mathematicis  pofle  probari . 


EXPENSIO  L . • 

Deprincipijs  huic  libro  inferuientibia 

NE  laboremus  in  fingulis  propofitionibus 
oftendcndoparallelogramraa  parua  , que 
in  redangulo  maiori  a parallelis  ad  ipfius  lacera 
fiunt  elfe  rcdangula.  Hic  id  duximus  oltendcn- 
dum  fe  mei ; vt  hf e vnica  demonllratio  fingulis 
detnonftrationibus  infra  ponendis  deferuiae  • 
Aduerte  autem  parallelogrimum  redangulu  f«- 
/o  nomine  redanguli  ab  Euclide  appcUaxi  • 

* T.HEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Inparattelogrammo  omnes  anguli  rtchfunt, 
■fi  ynus  fit  rcHus . 

PRobatur  eo  quod  omnia  latera  parallelogram- 
mi  fine  parallela  ex  eius  definit . Pofito  itaq; 
A angulo  redo ; cum  a c incidat  parallelis  a d,  & 
CB»ex  prop.^o. l.i. anguli  la- 
£ c terni  erunt  duobus  redis  z- 

quales : Sed  acH  redus  * ex 
hypothefi  ; Ergo  etiam  C» 
Quod  fi  a , & c redi  funt : 
Ergo  etiam  opp6fiti  d,  &» 
anguli  > ex  propof.$4*  Pr*m*  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Si  fit  rcflangulum , £r  intra  tpjum  ad  late- 
ra parallela  ducantur  , qua  fe  interfe- 
c ancto  faciunt  funt  reclangulafaral- 
Iclogrumma . 

Sjt  redangulu  a b magnum  contentum  lateri- 
bus ac  t Oect:  Dicu,quodJi  ad  later*  h*e 


ducantur  parallela  i n , 8e  X m i & rurfus  e o,  & 
V N tje  "ter fetando  efficere  re  fi  ansula  . 

Probatur  primb  , quod  habeat  lacera  aqualis 
parailelogrammum  quodlibac 

A, 1 — t — n indufum  > V.g.  ne.  Nam 

j latus  OEidl  aquale  lateri  f n, 

i quod  fit  inter  parallelas  on,& 

B I ] E F.  sic  o n , & e f lunt  xqua- 

les  > 6nt  ^nter  Parallela* 
e o , & f n , ex  prop.J  J . primi. 
Erunt  quoque  omnes  anguli  redi  : Dum  c an- 
gulus albus  redus  eft  e<  hypothefi  : Ergo  etiam 

angulus  e niger,  quod  ex  propof.  p fint  aqua- 
les, vtpotc  internus, & externus. Quare  ex  prop. 
anteeed.  etiam  omnes  reliqui  o,  n,  f . Idcirco , 
eum  latera  omnia  probata  fine  aqualia , &:  angu- 
li oftenfi  fiat  aquales;  erit  o e n f parallclogram- 
mum  rcdangulum  . Quod  autem  dicitur  de  hoc 
parallelogrammo ; dicatur  etiam  de  ali  js  » cum 
par  fit  ratio  • 

COROLLARI  V M I. 

(->  Equitaret  hac  propof.  Duai  parallelas,  qui 
^ ab  aqualibus  partibua  laterum  angulum  r^. 
dum  comprehendentium,  hinc  , inde  prouc- 
niunt,  fedecuflarein  fegmenta  aqualia:  quia  ab 
sequal  bus  fegmentis  procedunt  , & Ideo  emeere 
quadrata.  Talia  eft  figura  feminigra  »»,  quia 
c„imEr,&Ht  funt  aquales  i m N , Seott  luqc 
quoque  aquales , tc  ideo  eft  quadrata  . 

DEFINITIO. 

Mae  ptrtUelo^rttmmtm  rrSa»;«l«»s  contine - 
_ ri  dicitor  Jitk  'e  .«  duobut  lineit  inanium  re- 

dium  comprehendittt  * ut  • 

Sit  patallelogtamu  refiangulu  aci»  prop.  i. 


O 


54  T R A C T A T V S V. 

Dicitur  hoc  parallelogramu  duobus  redis  coti* 
nerijNamq,  licet  quatuor  lineis  vere  coprchcJa 
cur,  due  tamen  fune  , qu?  insquales  inuicem  ; 

Illud  i quadrato  difiingunt  Sic,&r  vnum  angu- 
ium , licet  fint  quatuor  , fufficit  nominare ; quia 
per  redum  angulum  feccrnitura  Rhombis  ,8e  a 
Rhomboidibus  , que  nullum  angulum  redum 
obtinent . Patet  autem  definitio  e*  propof.  I. 
in  qua  demonflrauimus , quod  in  para llel ogram- 
mo  , fi  vnus  angulus  fit  redus  , omnes  alij  tres 
fine  redi  quoque . 


figoatas  comparationes  agemus  in  haeexpea- 
fione . 

THEOR.  I.  P R'G P.  ftl.  ‘ Euc.l. 


COROLLA  R1VM  1 Ii 

S Equitur  autc  ex  hac  anteeedeti  definitione,  Be 
propofitione  omnia  paralielogramma  , i pa- 
rallelis ad  latera  in  parallelogrammo  maiori  li- 
la  continente  fada  , contineri , vei  fub  ipfis  Teg- 
mentis , vei  fub  squalibus  ad  ipfa  Tegmenta  a 
quibus  ili?  parallel?  dud?  Tunt.  V.  g.  redan- 
g ulum  fcminigruHE  dicitur  cocludi  Tub  Tegmen- 
tis c H , 8f  c e ,*  Patet , er  definit,  quia  angulum 
C redum  concludunt ; quod  vero  m o feminiger- 
rimum  concludatur  fub  squalibus  h t,  & e r,  pa- 
tet; quia  latus  on  squatur  e e,  cum  fit  inter 
parallelas  ;S:nm  latus  lateri  h i eadem  ratione. 

DEFINITIO  II. 

parallelogrammo  unumquodque  eorum, 
qus  Circa  diametrum  fimi  parallclogrammorum , 
tum  duobus  complementis , Gnomon  roettur . 

Dicit  in  parallelogrammo  accm,  vnum  pa- 
rallclogrammum  diametrum  a m ambiens  , V.  g. 
nigrum  cum  duobus  complementis  albis  dc,& 
d © vocandum  cfle  Gnomonem  j Vel  alterum  ni- 


Srrimnm  mlniij  , Cum  duobus  complementis 
dem  Gnvmoncm  appellari . Igitur  tolle  mente  I 
parallelogrammo  toto  accm  vtrumltbeat  paral- 
lelogrammorum  nigrorum  diametrum  ambien. 
tium  , Sr  reliqua  remanens  bgura  Gnomon  vo- 
cabitur . Sic  deme  paralJelogrammum  nigrum 
ad»  reliquum  erit  Gnomon  hm  s»  vel  niger- 
rimum D M » Sc  reliquum  erit  Gnomon  e a p . 

EXPENSIO  II. 

pe  potentijs  limaram  diuerfimodi  [telarum 
ad  aquanda  fuorum  figmentorum 
rcflangula  . 

Potentis  lineatum  fumantur,  vel  tote , vt  eo- 
rum quadrata  , «t  re&angula  arque  pofSnt.ac 
fegmentoru  quadrata  , atq,  «Singula,  vel  tote  cfi 
«liquo  fegmeuti , vel  quadrato  > vel  reSanguio  , 
vel  non  totf ; fed  partit  alicuius  potentia  .nimi- 
rum elui  quadratum  , dicitur  aquale,  vel  fotum, 
vel  cum  aliquo  «Singulo,  alijs  Tegmentorum 
r "Singulis.  De  iftis  ergo  potentiis,  idcflqua- 
dratii , quf  linef  poffuntelficere,  lusu  uesaf. 


A 


Si  fuerint  dua  refla  linea  ,feceturque  if fa- 
tum altera  , m quotcumque  fegmenta : 
Reflattgulum  comprehenfum  fub  duobus 
illis  retiis  lineis  aquale  efl  omnibus  re- 
flangulis , qua  /ub  non  feftd , <y  quoli- 
bet fegmeniorum  comprehenduntur. 

Sint  da?  red?  a . & b c , quarum  ic  In  fcg- 
menta  aliqua  diuidatur , vt  libuerit,  V.  g.  in 
partes  bd,&de,&ec.  Dico , qubd  fi  ex  om- 
nibus ifiis  partibus  fiant  redangula  , a fingtt- 
11« , Be  non  Teda  linea  a cotnpreheufa : Hsc  om- 
nia erunt  sqtialia  redangula,  quod  Tub  linea  a 
non  Teda , Be  linea  reda  leda  ic  continetur. 
Praxis  i.Conftitue  itaque  parallelograrnmum 
rcdangulum  erigedo  duas 
perpendiculares  ?qtiales4i- 
nes  a ab  extremis  »,c , Bc 
redarum  extremitates  c,8r 
f reda  coniugantur.  Nam» 
vt  probatam  eft  propof.  j8. 
primi  de  quadrato , omnia 
; 9 latera  oppofita  erane  pa*- 

rallela , Be  squalla , Be  omnes  anguli  redi.  Qua- 
re  erit  fadum  redangulum  fub  a non  Teda  , Be 
fedi  b c tota  comprdheufum.  • 

Praxis  i.  Deinde  ex  diuifiSnibus  d,  &e  trahe 
parallelas  alteri  oefrpcndicularium  vfque  ad  alte- 
rum latus  oppofitum  c f '•  Nam  ex  propof.  33 m 
primi  erant  squales  perpendicularibus , vel  c i» 
vel  c f , Be  confequenter  lines  a non  feds : V n- 
de  erunt  conftituta  redangula  fuper  partes  redp 
bc,  album,  nigrum  medium  , Be  alterum  nigrum 
b f*  ex  partibus  b d,  d e,  i Be  lineis  squalibus 
dats  lines  a . 

• Quare  facili  oftenfionc , qus  ex  ipfa  effedio^ 
ne  eruitur,  odenditur  propofitio.  Redangula 
album , nigrum  medium  , Be  aiteru  e f fune  con- 
fiituta  ex  partibus  line?  fed?  b c , & linea  a non 
Teda,  vt  a.  praxi  oAenfum  efi  ,•  Sed  hsc  omnia 
integrant  redaoguluma  tota  reda  ic(  & non 
Teda  a comprehenfum , Be  Idem  fpatium  occu- 
pant . Quare  ei  erunt  squalia# 

COROLLARIVM. 

* Inc  colligit  Commandinus  . Idem  fequl 
. etiam  fi  altera  linearum  in  quotcumque 
fegmenta  diuidatur.  Nam  redangula  fada  i 
partibus , fegmentifque , tum  vnius  , tum  alte- 
rius , squatur  toti  redangulo  lineis  illis  dua- 
bus integri!  confurgente . Id  vero  pacet . Nam 
diuifa  ao  ia  quotcumque 
, fegmenta  , & ab  pariter,  Be 
i finguiis  diuifionum  par- 
tibus dudis  parallelis  fe 
infecabunt , Be  illis  inter- 
fedionibus  fe  diuidentln 
parces  illis  Tegmentis  ?qua- 
les  , i quibus  ducuntur» 
erfitq;  redangula,ex  pr.».Qiiare,cu  omnia  ea  re- 
dcngula  , vt  f,*,  3,  4,  i redangulo 

toto,  lineis  a b,  8e  ao  comprchcfo,c6cludantur, 
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menio  m n ; nimirum  * quali  BC,vir  tota  p M aqua- 
li  tine 4 c a . 

Probae  ex),  propof.  Quia  linea  p m fi-d.i  eft  , 
vt  nobis  placui. iux^a 

M K K K 


TUEOR.  II.  PROPOS.  IV.  Eae. a. 


Si  reti 4 linea  fefia  fit  vtcumqucyfcflangUlay 
qu*  fuo  tota  , cr  quohb:t  fermentorum 
comprehenduntur , aqualia  funt  illi , 
quod  k tota  fit  y quadrato . f 

Sit  reda  a b diuifa  vtcunque  in  e » 8r  fuper 
cam  confiituatur  quadratum  a b c d.  Dicit 
hoc  quadratum  fore  aquale  reOaugklis  .-i  tota 
m a,  & parte  ae  f & d jo/a  ka,c ir  altera  parte 
k 1 eompnber.fis.  \ 

Trahatur  a diuiftone  e parallela  ad  alteram 
laterum  ; fadaque  erunt  duo 
redanguia,  dc  quibus .fermo 
cft » mgrum  , & album ; que 
ex  a.  propof.  1.  Coroll.  conti* 
nebuntur  nigrum  fub  fegmen- 
to  e b , Se  tota  AB)  vel  xquali 
bd,&  album  fub  tota  a b , vel 
xquali  ac  , & Tegmento  a e. 
Quapropter  cum  hxc  redanguia  album  * 8e 
nigrum  in  quadrato  c b contineantur  , eiq;  com- 
menfurentur ; patet  efTe  xqualia . Vel  prob.  ex 
preced.  quia  a b fed*  eft  » vtcumque , & a c da- 
ta xqujlis  ipfi  a b « vnde  redanguia  mgrum » 8e 
album  , ex  tota  , 8e  Tegmentis  a b • erunt  xqua- 
lia  re&angulo  b c i fecla  > & non  fedacomprc- 
henfo . 

COR  OLLARIVM. 

TT'  Ltcles.  Quod  licet  propofitlo  devnicafe- 
f.  dionc  loquatuM, adhuc  tamen  verificatur 
de  pluribus  fcdiomnus,  ne  dum  vmius  linex  , 
fcd  vtriufque  ; eadem  enim  hxc  prop.qux  j,  cft, 
nili  quod  ambx  linex,  qux  dantur,  mc  ponun- 
tur xquales  , qux  comprehendunt  angulum  re- 
Sum  , & idcb  hic  faciunt  quadratum  , ibi  verb 
inxquales»  & faciunt  redangulum . Vndcqux 
ven beantur  de  procedenti  , etiam  dc  hac  vera 
funt . 

T H E O R.  III;  P R O P.  V.  Euc.* 

Si  refla  linea  (tBafit , utcumque  i refla»- 
pulum  fub  tota  , O*  vno  Jegmentorum 
Wnprehenfum , efl  squale  reclangulo , 
quod  fub  ambobus  fegmentis  continetur , 
O*  quadrato > quod  ab  ipfo  fegmento  cjfi- 


Dluldatur  linea  a c vtcumque  in  b , Se  eli- 
gatur, qux  pars  magis  placuerit,  V.g.i  Cj 
fiatque  redangulum  comprchcfum  a tota  c a,  Se 
fegmento  bc;  quod  fit  1 femi album’.  Dein- 
de i pundo  dtuiuonis  b meufurato  in  p m duca- 
tur parallela  b t . Nam,  quia  speftxqualis  par- 
ti b a , Se  p parti  b c erit  redangulum  album  1 
illud  fub; Tegmentis  contentum , de  quo  loquitur 
prOpof.  Pariter  cum  b m , 8e  m k fmt  xqualu  Teg- 
mento b c,  redangulum  nigrum  m t erit  quadra- 
tum illius  Tegmenti,  fub  qqo , Se  tota , redangu* 
lum  continetur  mm.rum  m q_.  Dieoitaq;  reftan- 
gilu/n  tsQj-x {renent*»,  17*  quaaratu  M Tit  Jegmtn- 
to , efl e aqualu» rcii  angulo  ux  o^cor.tvr.to  ab  ipjo  Jeg-t 


fm 


menlurtmC'  n,&data 
eft  altera  non  fida 
xquulis  , vt  placet  ip- 
licii  nimirum  n n . 
Vnde  redangu  1j  al- 
bum i Se  nigrum  ex 
non  leda  m n , 8e  Teg- 
mentis p b 1 & b m conte nta  xqualia  erunt  cx  3 . 
huius  rcdangulocx  tota  feda  P m , & non  feda 
m n coinprchenfo  ; Probatur  etiam  alio  modo. 
Quia  redangulum  1 ex  fegmentis , Se  quadratum 
nigrum  ex  Tegmento  b c ex  conftrudione  conti- 
nenter in  redangulo  m <*_.  Et  idem  erit, fi  eligas 
alterum  Tegmentorum  , 8e  fiat  eodem  inodo  re- 
dangulum m quod  cft  1. 

COROLLARIVM. 

rO' 

Hinc  eft  , fi  totum  redangulum  1 , 8e  redan- 
gulum b componerentur ; quid  facerent 
quadratum  » dummodo  fecundum  latera  longio- 
ra n vel  p m fieret  compoficio  . Patet , quia 
latera  longiora , V.  g,  p m confiant  cx  duobus 
fegmentis  maiori  ab,&  minori  bc  . Sed  minori 
latera  funt  duo  eadem  Tegmenta  maius  redangu* 
li  z , minus  redanguli  1 . Quarf , fi  compona- 
tur facient  totum  latus  p ai  ; Vnde  latera  erunt 
xqualia  totius  compofiti , 8e  ideo  totum  compo- 
fitum  cx  duobus  redangulis  1,  Se  2,  integratum 
erit  quadratum . 

THEOR.  IV.  PROP.  VI.  * Euc.4. 

Si  refla  linea  fefla  fit  vtcumque , Quadra- 
tum , quod  d tota  deferibitur , squale  efl 
tl lis  quadratis , qus  defcrtbuniur  k par- 
tibus , O*  infuper  duobus  r efl angulis >qus 
k partibus  comprehenduntur  f 

SI  linea  a 1 , vt  libet , diuidatur  tn  p . Dico  3 
quod , fi  ex  parte  a r fiat  quadratum, & aliud 
ex  alia  parte  P b,  & ex  ijfdcm  partibus  A p , Se 
p b duo  redanguia  fiant;  hac  omnia  fore  aqualia 
quadrato , quod  a tota  dtfcrlbitur , 

* Probatur  cx  prxceden.  propof.  Nam  fi  fiat 
cx  tota  a s,fir  parte  p b redangu  lum  ineo 
c D Per  h f-4  pando  h 

S zquali  Tegmento  P b dcfcribatur 
{£  quadratum,  habebimus  quadra- 
tum nigrum  «x  fegmento  , & 
redangulum! ex  Tegmentis,  Sc 
A.  P 3 totum  q^b  ea  continens . Item, 
fi  id  fiat  ex  parte  minori  a p , ha- 
be bimas  quadratum  nigrum,  & redangulum  I, 
ex  fegmentis, & hxc  continens  q^a.  Qux  redan- 
guia 1 , ! , & quadrata  nigra  fquaot  compaehen- 
fa  fub  tota  » & partibus,  vt  funt  redanguia  ea 
continentia  q^b  , & q^a  : Sed , & Coroll.  propof. 
anceced.  ea  fi  coniungancur  .faciunt quadratum 
squale  quadrato  ex  tota  a b deferipto  ; Ergo 
duo  quadrata  ex  partibus  deferipta  , 8e  duo 
redanguia  ab  ijs  comprch$nfa  cquantur  quadra- 
to cx  tota  a b deferipto . 


C O- 


TRACTATVS  V. 


1 I 


• COROLLARIVM. 

Hinc  elicitur,  lineas  «lupias  facere  quadrata 
fua  quadruplicia.  Nam  fi  detur  linea  v,  & 
dupla  a b , fupcr  cjtnm  f'3C 
quadratum  a bc  D;  Be  di- 
uifis  lateribus  lingulis 
per  medium  , trahatur  pa- 
rallelf  ad  latera  fe.&hg; 
qiif  fc  intercipiendo  ex  a. 
v A **  ® huius  propof.Cor.  zqualil 

efficient  fegmenta , quo<ffint  dimidia  arqualium 
laterum  quadrati  magni  c b . Sequitur  omnia  qua- 
drata cfTe,&  «qualia  inuicem  , Be  confequentcr 
quadrato  v pundato  , cui  ob  lateris  a h,  quod  fic 
dimidium  a b , squalitatem  ,ex  cis  vnum%V.  g. 
nigrum  quadratum  «quatur  ; Ergo  Be  omnia : Sed 
Ikc  quadrata  funt  quatuor  . Ergo  quadratum  il- 
la continens  c b quadruplum  elt  quadrati  pun- 
dati  v. 

COROLLARIVM  II. 

E Licitu r quoque  c contra  i quod  fi  quadra- 
, tum  fit  quadruplum  alteri ; latus  maioris  ef- 
ie  duplum  minoris  lateri:  Quia  , cum  quadratum 
nigrum  In  minori  quadrato  (jc  cquale  minori  pu- 
dito v , fequitur  j vt  latera  quoque  fint  ei  «qua- 
lia:  Quare  a «quale  erit  Jinefv.  Sed  a h cft 
«quale  linef  h b j quod  quadratum  eius  femini- 
grum  fit  «quale  ex  hypothefi  nigro  . Ergo  ctia 
latus  h b cft  «quale  lateri  v . Quadcrc  totum  la- 
tus a b erit  duplum  lateris  v . 


COROLLARIVM  III. 


Hinc  quoque  manifeflatur  . Parallclogram- 
mi  circa  diametrum  quadrati  efle  quadra- 
ta : Quia  demonflrabitur  dudam  diametrum^, 
in  figura  propofitionii,  c r t8e  v B in  guadratis  ni- 
gris efle  £fiatn»  & eandem  lineam ; fi  rcdangula 
cn,8r  q.b  componantur.ita  vt  partes  $que  com- 
mentarentur. Nam  tunc  latus  p f rcdangull, 
8arQ.F  alterius  coincideot , Be  eandem  lineam  fiet 
cum  lateribus  rcdangulorum  nigrorum  ,•  Vndc 
* quadrata  nigra  fc  tangent  in  pun&o  f , quare  * Be 
diameter  cf  ,&r  f b fc  tangent  in  eodem  pundo. 
Erunt  etiam  in  dircdum.quia  anguli  apud  f redi 
i diametro  bifariam  diuiduntur , cx  propof.  34. 
& latera  fubtenfa  funt  «qualia,  vtpotc  latera 
quadratotuiCumiuq;anguli  cf^Jhifb  nigri 
fine  femiredi , & angulus  f redus  i Ergo  linee 
c f , Be  f b incidcnees  in  lineam,  V.  g.  qf  faciunt 
angulos  femiredum  nigrum  , A*  album  cum  al- 
tero femiredo  ad  eandem  partem  nigro  duobus 
redis  «quales  ; Quare  illi  cx  prop.li  lib.  1.  dia- 
metri c F , & f ® in  diredum  erunt  , Be  erit  vna 
linea ; & ideo  diameter  quadrati  c b maioris.  Er- 
go parallelogramma  nigra  circa  diametrum  qua- 
drati c b magni  erunt  quadrata , 


THEOR.  V.  PROP.  VII.  Euc.j. 

Si  rtcL  hncafccetur  in  paria  .tqualrs , &• 
m.t  quales , redangulum  f ut  insqualibrrs 
figmentis  toliiej  comprefanfum  , vni 
, oim  quadrato  , quod  nafcuur  ab  inter- 
media fefiionum,  squale  efl  ei  quadra- 
to , quod  i dimidia  dcfcribilur . 

D Iuidutur  linea  a b in  partes  ztjualrs , vt  in 
m , A non  «quales  in  o rSupcrque  medie- 
tatem m b fiat  quadratum  ^ tradoque  diametro 
B(^  ab  o pundo  inxqualium  partium,  excitetur 
parallela  ov  lateri  quadrati , V.  g.CM,A*vbi 
fecat  diametrum  in  ti  ducatur  q,i  parallela  ad 
a'b  , & duda  ab  a ei  perpendiculari  a q.,  erit  rc- 
dangulumo  q^ex  parte  nigrum  Tegmentis  in«- 
qualibus  a o , & o b contentum , de  quo  dico;  quod 
cum  quadratu  ex  m o Inter  midia  fethonunt  j.  qua - 
draio  c h , fit  aquale  quadrato  d medietate  dejeri . 
pto  c b . 

Probatur.  Nam  pro  ProgrefT.  primo  ex  Coli. 

anrcced.  prop.  Re- 
dangula  nigrius  , Be 
album  funt  quadrata, 
vtpote  circa  diame- 
trum c Bconfiflcntn. 
Quadratum  vero  par- 
uum  album , ex  prop. 
a.  Coroll.  1.  huius 
fadum  fuper  Mi,  dicitur  etiam  fadum  fuper 
M o intermedia  fcdionum  ; Be  latus  o h redango- 
li  Q.o  ex  parte  nigri  xquatuf  ipfi  o b : Vnde  habe- 
mus redangulum  q^o  , Sr  quadratum  paruii  c h, 
de  quibusjoquitur  propofitio,  Bc  dicit  efle  «qua- 
lia quadrato  b c ex  dimidia . 

ProgrefT.  a.  Confiderandum  deinde  comple- 
menta nigrum,  & feminigrum , ex  propof.  jy. 
primi  inuicem  efle  «qualia , quibus  vtrifque , ii 
addas  quadratum  nigerrimum  per  imaginatio- 
nem adhuc  remanebunt  «qualia . 

ProgrcflT.  $.  Complementum  autem  alterum 
nigrum  n o,  cum  quadrato  nigro  addito  «qua- 
tur  rcdangulo  albo  mq.,  vtpote  ex  propof.  37. 
primi  inter  parallelas  , Be  fuper  «quales  bafes 
a m , & m r pofita  . 

ProgrcfT.  4.  Idcirco  concluditur.quod  ^com- 
plementum (emialbum  , cum  quadrato  nigro,  ex 
2.  ProgrciT.  xquatur  complemento  nigro, «r  eide 
quadrato  nigro:  At  huic  tertio, ex  J.Progr.zqua- 
tur  redangulum  album  j quod  etiam  fint  «qua- 
lia inuicem  redangulum  videlicet  album, 
quadrato  nigro,  cum  complemento,  femialbo  • 
ProgreiT.  5.  Adde  itaque  vtrifque  «qualia, 
nempe  redangulo  albo  complementum  nigrum, 
&fic  redangulum  cx  fegtncniis  inequalibus  o q, 
& quadrato  nigro , complcmencoque  fcmintgro 
idem  complementum  nigrum,  vt  fiat  Gnomon 
nbv:  Eritque  redangulum  ex  fegmentis  in*- 
qual  busq,o  «quale  Gnomoni  kbv:  Adde  rurfus 
vtrifque  quadratum  album  c H ,critqueteft naen- 
iam Q^o  cum  quadrato  c h , aquale  Gnomoni  ni  y 
cum  quadrato  eodem  c h eomplente  quadratum  » m- 
mirim  c b/jt  dimidiis, quod  erat  probandum  . 


THEO- 


IN  PRIMVM  LIBRVMELEVfENTORVMV 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VIII.  Euc.tS. 

Si  refla  Imea  data  bifariam  fecetur , &•  illi 
refla  quadam  bnea  in  reflum  arlijaa- 
tur  j retlangulum  camprebcnfum  i toti 
datiyO-  additi , tamquam  vito  latere , 
&•  adiefld  foliam,  tamquam  alio-,  viti 
cum  quadrato , quod  defcribitur  i dimi- 
dia ■,  aquale  eft  quadrato , quod  a medie- 
tate , adiunfla  i tamquam  vni  linei , 
defcribitur  . 

SI  dati  linea  a o diulfa  per  medium  in  D.  8e  ei 
alia  addita  /it  o i.  Dicit  propofitio,  quod  fi 
1 dimidia  , 8e  addita  fimul , nimirum  d b , fiat 
quadratum  c b , Sr  ex  tota  A o data , cum  adied* 
tamquam  vni  linei  a e,  & adie&a  foliitn  pro  alio 
O b j vel  aquali  » V , fiat  rcdanguJum  P b i Qttod 
hoc  reSa-gulum  rfil  tquale  Ult  quad-oto  c b > non 
tomen  fefolum  j fed  cum  quadrato  N c , quod  fieret 
ex  do  dimidia . 

ProgreflT.  L Dudl  linei  0M5  & diametro  c B 
per  n . Rcdangulum  a v habet  latus  B v «quale 
adied*  o »*  cx  hypothefi  j Ergo  nigerrimum  re- 
fiangulum  , cx  Coroil.?.  propof.  6,  cft  circa  di*. 


C M E 


A 0 o B 


metrum,  Se  ideb  quadratum : Ergo  latus  6 * eft 
«quale  lateri  b v : Alterum  vero  latos  a 1 eft  to- 
ta data  a O , cum  adiefis  o 1 , ideo  eft  redangu- 
lum , de  quo  loquitur  propof. 

Sic  c n eft  quoque  quadratum » quod  fit  circa 
diametrum  , 8e  cx  CorolL  a.  propof.  1«  dicitur 
contineri  a linei  no  dimidii  j Ergo  eft  quadra- 
tam , quod  cum  redangulo  pcedido  «quale  pro- 
bandum cft  quadrato  c b ex  dimidia  #0 , & ad- 
dieda  05 » tamquam  vno  latere  confedo  , ?t 
vult  propofitio . 

Progrdf.a.  Nunc  confiderandum  eft  comple- 
menta inuicem  ,ex  propof.jf.  primi  effe  «qua- 
lia nigrum  t o,8c  femlnigrum.Sed  complemento 
nigro  eft  «quale  redangulum  album  t D,  vtpo- 
te  in(para!leiis,&  fuper  «quales  bafes  a b.&r  d o , 
cx  propof.  37.  primi.  Ergo  redangulum  album, 
erit  «quale  complemento  feminigro. 

ProgrcfT.  J.  Addamus  complementum  nigrum 
TO,  8e  quadratum  nigrum  redangulo  albo,Jfc 
fiet  redangulum  v b de  quo  loquitur  propofitio: 
Addamus  quoque  eadem  , nigrum  complemen- 
tum, & quadratum  nigrum  complemento  femi- 
albo,  & det  Gnomon  iim  ; Vnde  additis  vtriti- 
que  ijfdetn , redangulum v d «quale  pritis , cx  i. 
ProgrelT.  complemento  feminigro  , erit  «quale 
Gnomoni  tbm. 

Adde  rurfus  quadratum  c s album  , cx  dimi- 
dia; ipfi  Gnomoni  fiet  quadratam  c b t Adde 
quoque  redangulo  P b etiam  hoc  quadratum  *1- 
bumcNj  & erit  «quale,  quadratoc»,  quemad- 


modum prius  erit  «quale  Gnomoni ; quod  vo- 
let* propofitio . 

T H E O R.  VII.  P R O P.  IX.  Euc.7. 

Si  refla  linea  fecetur  vt  cumque  > quod  d to- 
ta , quodjj  ab  vno  [egmentorum  viraque 
. fimul  quadrata  fiunt  aqualta  fiunt  iili , 
quod  bis /ut  tota&  di  flo  fegmento  com- 
prehenditur reflangulo , 0*illiy  quod  d 
reliquo  fiegmento  fit  quadrato . 

Sit  data  a i, quf  vtcumque  feda  Jit  in  o . Di- 
co, quod,  fi  fiant  duo  quadrata,  vnum  minue 
ex  fegmento , quod  eligeris,  vt  a oj  alterum  ma- 
ius C B cx  tota  : Deinde  fiant  duo  redanguia.vt 
a n , Se  b p fub  tota , Se  eodem 
£ fegmento  coraprchenfa , ermt 
illifquadratii  * qualia  didita  ta- 
men nUun^ulit  quadrato  alie - 
M riui  figmenti  ao. 

ProgreJT.  t.  Si  rcdangula 
an1»  8r  p b fuperponantur , & 
I latus  maius  ponatur  fuper  mi- 
nus efficietur  pars  o n quadrata , cum  o b , & » H 
fint*qua!es parti  minori  oi;i  ideb  inter  fc, 
quare  efficietur  Gnomon  a b p «quale  duobus  re- 
dangulis  non  folum  tamen  ; fed  addito  quadrato 
nigro  o n , cura  causi  fuperpofitionis  illud  qua- 
dratum o n nigrum , quod  in  duplici  redangulo 
trat  duplex , in  Gnomone  fadum  fit  vnicum. 
ProgrciT.a.  Adde  deinde  Gnomoni  a b p qua- 


dratum ex  reliquo  fegmento,  ex  prop.  a.  Coroil. 
a.  complebit  quadratum  magnum  c b , nam  ex  eo 
Coroil.  quadratum  cm  eft  idem,  ac  quadratum 
ex  ao  : Itaque  quadratum  ci  magnum  cqm  qua- 
drato nigro  o m cx  fegmento  cft  «quale  duobus 
re&angulis  a n , 8e  p b nigris  ; fed'  non  folii; 
verilm  addito  illis  ipfo  quadrato  c m ex  a o alte- 
ro fegmento  • Quod  vult  propofitio . 

^ THEOR.  VIII.  PROP.  X.  Euc.8. 

Si  refla  linea  fecetur  vtcumf,  reflantium 
quater  comptebenfum  fub  tota , & vno 
fermentorum  cum  eo,  quod  diehquo fer- 
mento fit  quadrato , aquale  eft  et,  quod  i 
tota  , & ditio  fegmeiuo,  tamquam  ab 
vna  linea,  defcribitur  quadrato . 

Sit  linea  a b fe&a  vtcumque  in  o . Dicit, quod 
fi  fiant  quatuor  rcftangula  comprehenfa  i 
tota  ab,  fie  altera  portionum  , quam  voloetis, 
V.  g.  o b ,*  & poftea  ex  reliqua  portione  a o fiat 
uadratum  : hzc  omnia  fore  «qualia  qua- 
rato  ex  tota  a v » & portione  , qu«  pro  redan- 
guiis  comprehendendis  eleda  cft  .Nim.rum  o b» 
H fili: 


Itaque  ex  propof.  38.  primi , quadratam  4 fuper 
a b , & aliud  1 fuper  a D , & ex  bafi  bd  fiat  aliud 
quadratum  1 3.  Dicit  itaque  propefitio  j Qnod  qua- 
dratum I 3 bafis  fit  * quale  quadrati t a , & 4 Lie - 
rum  angulum  retium  flipantinm  . 

Quod  , vt  probet,  fecundum  documenta  pro- 
pof.  }%,  i pundo 
dato  a : nempe  ver- 
/S.  ticc  anguli  redi  du- 

g / cit  parallelam  a f 

/v  i / ^ p linef  b b , quf  diui- 

_ X**y  dat  quadratura  t 3 

/ in  duas  panes  1,  & 

3 ' l^cinde  *b  an- 
I j I \ I gulis  quadratorum 

|/,|  l\  I > ad  angulos  triangu- 

Vl  \|  | li  oppofitos  redae 

yC VI  M ducuntur  ,'rt  cd, 

**  * ff  «tbp,&  etiam  e a, 

& H a ab  angulis 
quadrati  bafis  ad  angulum  redum  a.  Quar  dudse 
faciunt  triangula  hinc  quidem  cbd»  8e  eba: 
Inde  vero  a d h,  & b d p infra  confideranda . 

Probatio  autem  in  tres  confidcrationes  fcccr- 
nitur.Vnde  Progreflus  1.  intendit  probare  late- 
ex  Coroll.  a.  prop.a.  hu-  ra  quadratorum  ex  cruribus , quar  angulo  redo 
eft  aequalis  t l,&c.  adiunguntur  In  vnam eandemque  lineam  conue- 
nire  , cum  cruribus  Ipfis  trianguli  angulum  re- 
dum claudentibus  , quale  eft  latus  c a quadrati 
*“  i a;  nimirum  vnicam  lineam 
&al  Ijcut  A d , & a c . Hoc  autem  fic 
oftenditur . Crus  a b incidens  in  crus  a b angu- 
lum redum  a triaoguli  efficit,  & latus  quoque 
quadrati  al  incidens  io  idem  crus,  a d angulum 
redum  nigrum  efficit  quadrati.  Ergo  h?  duf  li- 
nef incidentes  in  eandem  j 8c  facientes  duos  an- 
l‘A  o integrant  quadratum  gulos  redos  in  dlredum  erunt » ex  prop.  1 1.  pr. 

m confcdam > 8c  ei  adarquan-  & vnam  redam  b l efficient.  Et  idem  erit  de  li- 

_ -|#  nea  c a rcfpedu  linef.  a d , quf  incidentes  in  11- 

, neam  b a angulos  redos  efficiunt  quadrati  jii- 

i N SIO  III.  grum  , 8e  trianguli  a . Vndc  c a ,8c  a d erit  vna 

reda  linea  o d» 

D< potentia  laterum  Triangulorum ProSrcff-  *•  VerSu  ad  Probandura  ‘««gula 

■p  Xcerpfimus  propofirionem  47.  fr  48.  a pri-  '•*  Jk 

X/  mo libro  J &hic  fubfuo  titulo  appofu imus;  / ** 

vt  ordo  feruaretur  materiarum  , fpretis  nume-  f p 

ris : Vndeaudacie  venia  dabitur , quf  in  melius  A/  /V/Sv\ 

ceflferit . Eximiam  autem  hf c Expenfio  confe-  ./ 

quitur  vtiliutem:  qubd  in  Ipsa  menfura  trian-  / \ 

solorum  , quoad  areas  fundetur,  & feri  vniuer-  i V / 

f»  Mathematica  maximd  in  hac  iulxa  fie  ^ vt  vl-  I J \ ll  * 

lus  traditus  in  ea  vix  ceperiatur;  qui  multas  ex  13  j / 

hac  Expeafionc  probationes , priocipiaque  non  f I \ ^ F — 

defumat.  * * . a ”*!g 

THEOR.  L PROP.  XI.  Euc.47.Primi.  c b d , & a b e elfe  arqualia , Slmilitcrque  idp, 

& a o h : quf  claritatis  graciS  in  duas  figuras  di- 

1»  triangulis  reBanoulu  quadratum  , quod  “ili»"  = ItIfluc  m’,or!  f‘Sl,rki  2,  h,b;mu* 

• /^/"/  » * j triangulum  ad  h,&  db  p,  de  quibus  dico.  Equa- 

a latete  retium  angui  umjub  tendent  e de*  liaefle.  Si  quidem  illa  triangula  funt  inuican 

fcnbitur , aquale  eft  duobus  quadratis , arqualia  , ex  propof.*».  PrimU  quorum  vmm» 
qua  d lateribus  angulum  rettum  conti- 
nentibus defer  ibunt  ur, 

Flat  redangulum habens  redum  angulum  aj 
duo  vero  latera  quomodocumque,  ieuasqua- 
lia,feu  inzqualia  a b,  & a d angulum  a clauden- 
tia j bafifiye  fubtcnfa  angulo  redo  a fit  b d.  Fiat 


fi  linef  toti  hfcpars  infuper  adderetur,  & fie- 
ret a M. 

Fado  quadraro  fuper  a m , quod  fit  m h , ab 
extremo  datf  b , & fe- 
d ion  is  pudo  o eccl- 
tgr-f  "nilflp!  ||y|i,!|n;j'?iff  tentur  pcrpcndicula- 
*T  MlliiiiJiU  res  o v,  * B s ; perque 

p punda  4,  & l in  qui- 

a ^US  fecant  diametrum 

| x agantur  parallelf  k x, 

probatur  modo  pro - 

^=o t pofitio  , ex  ipfa  con- 

^ ftrudione. 

ProgrelT.i.Itaque  in- 
primis  redangula  n L nigrum  , & fcmialbum  I, 
dr  * funt  quadrata , vtpote  circa  diametrum  exi- 
flentia , ex  propof.  6.  Coroll.  3.  Et  ex  Coroll. ». 
propof.  a . funt  fada  ex  o b : Ergo  etiam  reliqua 
duo  alba  , ex  defin.  1 . quia  eorum  angulus  3 , & 

4,  continetur  aequalibus  lateribus  leminigro- 
rum  quadratorum , erunt  quadrata. 

Progreff.  2.  Redangula  quoque  nigra , 8e  fe- 
mlnigra,  vt  o r , & alia  tria  funt  arqualia  inuicc; 
fi  quidem  aequalibus  duobus  lateribus  compre- 
henduntur ao  . Sro  b,  < 
lus,vt  per  fe  patet:  Nam  l ▼ i 
Sic  a it  zquatur  lateri  v s , &c. 

Progr.J,  Adde  itaque  redangulum  o r*,  qua- 
drato o 3 eritq;  redagulum  r a b 3 coprchenfum  4 , &r  a L quadrati 
fub  teta  ab,  8c  fegmetooBj  8e  G reliquis  lingulis  e fic  b a 

quadratis  addas  fingula  redangula  quadratis  fe- 
mialbisfemialba  redangula,  & albis  quadratis 
nigra  redangula , erunt  quatuor  redangula  ; de 
quibus  loquitur  propofitio  fub  tota  a b , & feg- 
mentoo  B comprehenfa  , quz  cum  quadrato  ■ L 
nigro  alterius  fegmenti  * 
magnum  ex  tota  a i 
tur,  guod  erat  oftendendum 
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ic  fpatinm  b a d nigrius  commune  vrrifque, qua- 
re torus  angulus  niger  apud  d addito  fpatio  r d a 
cquabit  totum  angulum  album  apud  d, addito 
illo  fpacioeodem  b d a , qui  fune  anguli  trian- 
gulorum xqualibus  cruribus  conclufi  : Quare 
ipfa  triangula  erunt  quoq;  xqualia  idp,&adh. 

Hrc  autem  eadem  probatio  oftendit  etiam  x- 
qoalltarcm  triangulorum  cd  b , Se  a b f in  alte- 
ra figura  minori  4.  Quoniam  latera  a b trnius,  Bc 
bc  alterius  funtxqualla,  vt pote  latera elufdcm 
quadrati  4 . Item  1, itera  e b *nius  , 8:  b d alte- 
rius , quod  fint  latera  quadrati  I 3.  Duo  quoque 
anguli  a b d xquales  ; quoniam, quidem  angulu* 
trianguli  ad  b nigrior  communis  vtrifquc  reli- 
quas v«ro  niger , m quo  hic  non  occupat  al- 
terum album  apud  b angulus  redus  efl  , ficuc  8r 
albus.  Quare  triangula  c • d , 8e  eia  erunt 
xqualia . 

Progrefl*.  3.  Comparat  triangula  cum  quadra- 
tis i Se  incendit  ollcndere  quadrata  quoad  conti* 
nentiam  aream  eis  efle  duplicia : Pro  quo  re- 
m;aifcen»lum  efl  id, quod  diximus  in  primo  Pro- 
grefl". nimirum  c a.&tD  a,8c  fimiliter  al,&ab 
cflVIineas  in  dirr&um  pofltas  , Se  vnam  lineam 
redam  conficere . Deinde  reducendum  efl  ad 
memoriam.  Quod  fecerimus  lineam  af  paral- 
lelam latenbus  b e , &r  d h quadrati  1 3 , &r  ideo 
diu 1 der;  illud  induo  parallelogr immi  1, Se  3 . 

Quo  pofito  confideremus  prius  parallelogram- 
mum  1 comparando  illud  ad  triangulum  M d a,8c 
▼idebimus  ambo  fuper  bifim  h d , Se  efle  inter 
parallelas  f a,  Se  m d : Quare  concludemus  ex 
propof.  39  Lib.  1.  parallelogrammam  1 efle 
duplum  trianguli  d h a.  Eodemqurgumento  ne- 
mur ad  probandum  paruum  parallelogrammum 
3 efle  duplo  maius , quam  fuum  triangulum  f b a. 

A 


A rv.,v--  ™ . $9i  • 

Quoniam  itaque  quadrata  4 , Se  s funt  xqualia 
paralleloqnmnvs  3 , 8ri,  qux  integrant  totum 
quadratum  3 1 fa&um  ex  bafi  b D;  Ergo  quadra- 
tum ex  w d angulum  redii  fubt cudente  a quatiar  duo» 
bns  quadratis  fodis  ex  lateribus  1 a,  & A D angu- 
lum redum  concludent. bus  • 

COROLLARIVM  I. 

EX  hac  propofieione,  quadratum  diametri  du- 
plum quadrati  lateris  , arguitur.  Quoniam 
angulus , cui  diameter  a b fubtenditur,  qui  V.g. 
- efl  c » rc&us  efl , & triangulum 

B aci  redangulum efl  ; Quare 
quadratum  diametri  efl  arquale 
quadrato  duorum  laterum  ; fed 
» illa  laterum  quadrata  fune  Inui- 
cem  xqualia  » Ergo  quadratum 
diametri  erit  duplum  vnius  eoru  fcorfim  fumpei. 

COROLLARIVM  II. 

Licitur  quoque  quadratum  diametri  figurx 


B 


altera  parte  longioris 
xquale  efle  duobus 
quadratis  latcruui  a c, 
8c  cb  : Quia  diameter 
a b fubtendit  angulum 
redum  c . 


THEOR.  II.  PROP.  XIL  Euc.48.Lt 


Eodemque  methodo  probabimus  de  quadra- 
ris, nimirum  efle  dupla  fuorum  triangulorum. 
Sic  quadratum  maius  2 efl  inter  par  Jlelas  dp,& 
BL  ( B l enim  efl  rna  reda  , vt-oflendiraus  Pro- 

SrefT.  !.)&.'  fuper  eandem  bifim  d p . Vnde  qua- 
ntum 2 erit  duplo  maius  trianguli  b dp. 

Idem  quoque  argumentum  vrgeblt  de  quadra- 
to 4 refpedu  fui  trianguli  cbo:  Nam  inter  pa- 
rallelas c d , fie  cb  , Be  fuper  eandem  bafi  c B col- 
locatum , duplum  erit  trianguli  cbo. 

Progrefl".  4.  Quibus  omntbuS  oflenfis  argu- 
mentum clauditur  oflendendo  parallelogramma 
quadraris  , quodlibet  fuo  correfpondenti , &ad 
eandem  partem  redanguli  coli  itato  aquari.  V.g. 
Parallelogrammum  t cum  quadrato  a , 8c  paralle- 
logrammum  3 quadrato  4. 

'Hoc  verd  deducitur  a Progrefl".  3.  Nam , eun* 
trianguli  fida  fuper  bafPn  parallelogrammi  i,& 
quadrati  2 , fcilicct  idp,&adh,  fint  probata 
«qualia  : Ergo  etiam  panllclogrammum  I , & 
quadratum  * , vtpocc  dupla  triangulorum  erunt 
aequalia  ad  inuicem . Et  tale  erit  parallelogram- 
mum 3 • & quadratum  4 , ptpote  dupla  fuorum 
triangulorum  xqualiunj. 


Si  quadratum , quod  ab  vno  laterum  trian- 
guli defer  tbitur  aquale  efl  eis , qu*d  re? 
liquis  lateribus  trianguli  defer tbuntur  , 
quadratis  , angulus  eomprsbenfus  fuit 
reliquis  triangul  i lateribus  r efl  ut  ejl  • 

COnuertle  hf  c propof.antecedentem  ad  hoc» 
vt  oflendat  fecurum  fore  argumentum 
ab  aequalitate  quadrati  bafis,  ic  laterum  ad  redi-.' 
tudinem  anguli . 

Sit  itaqj  triangulum  ab  c.  Dicit,  qubd  fi  qua- 
dratum confeduni  fuper  latus  maius  ac,  lita- 
quale  quadratis  fi.nul  fumptis  crurum  a b,8 e b c, 
angulum  b fore  redum  . 

Vt  autem  id  oflendat  erigit  fuper  verumlibec 
laterum, V.g.  a b i pu  ido  b anguli  , qui  maiori 
lateri  opponitur  , verfus  partes  exteriores  per- 
pendiculare bd  xqualem  reliquo  lateri  ciufdem 
anguli  ■ C : Poftea  coniungit  extremum  d cum 
extremo  lateris  ba,  fuper  quod  perpendicularis 
eredi  efl.  # •*  , 

Prob.  Progr.i. Bafis  a d trianguli  nigri  deferi- 
bit  quadratum  xquale  duobus  quadratis  , que  de- 
feribuntur  i lateribus  ab,  Scbo  angulum  re* 
dum  a, ex  effedione, claudentibus;  vtprecci. 
propof.  oflenfum  efl . e' 

Itaque  quadrato  eidem  ex  bafi  erunt  xqua- 
lia quadrata  ex  cruribus 
a b , & b c albi  triangu- 
li quod  crus  bc  fit  ex 
effedione  xquale  cruri 
b d , 8c  crus  a b com- 
mune . 

Idcirco  etiam  qua- 
dratum ex  bafi  c a xquale  quadratis  crurum  albi 
trianguli»  cx  hypothefi,  confcquenter  xquabitur 
H % quadrato 


'I 
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quadrato  ex  ba/T  nigri  lt Unguli , vtpote  atquali 
aequalibus  quadratis  crurum. 

Progfcff.  J.  Cum  itaque  quadrata  bafitim  ac, 
& a n fint  «qualia  ; ipfp  quoque  lincj  erunt  equa*4 
lea  a d , & a c , quod  quadrata  «qualia  «quaibus 
etiam  condent  lateribus . 

Quadcreex  propof.  aj.lib.  I.  angulus  apud  B 
albus  erit  aequalis  nigro . Quia  crura  crurihus 
Cingula  Cingulis  »&r  baCis  bafi  oftcnfa  cft  «qualis. 
Sed  angulos  niger  apud  b redus  cft  ex  cfFcd.  > 
ergo  etiam  albus  b c*it  redus  . 

THEOR.  III.  PROP.  XIII.  Euc.il. 

In  Amblygtnijs  triangulii  quadratum,  quod 
" fit  4 bafi  angulum  obtufum  fubttndente , 
maius  eft  quadratis  > qua  fiunt  a cruri- 
bus cundtm  angulum  comprehendenti»' 
btts  ren  angulo  bufis  comprehenfo  fub  al- 
tero ex  i fi  is  cruribus  , m quod  perpendi- 
cui  aris  d vertice  cadat , o*  fub  adiunHa 
linea  , qua  inter  perpendicularem , O* 
crus  alterum  intercipitur  • 

Sit  triangulum  Amb  1 ygonium  a B c , 8r  angu- 
lus apud  b niger  , obtufus , & perpendicula- 
ris C D cadat  extra  triangulum  in  crus  ab  pro- 
lungatum  in  d ; nempe  ad  partem  anguli  scuti,  vt 
Coroll.io.prop.  l7.fpoflct  etiam  cadere  In  latus 
B c ab  a ] fi  placeret . ) Dico  » quod  quadratum 
deferiptum  ab  a C bafi  angulo  obtufo  fubtensi 
e|/  malus  , quam  duo  fimul , qua  dtferibuniur  iuxta 
men furam  Uterum  ab  , Se  b c angulum  obtufum 
, ambientium}  CT  excedit  illa  reft annutis  duobus , 
que  fiunt  perure  a b , in  quod  produdum  per- 
pendicularis dudaeft  , Se  a Tegmento  exteriori 
Df,  quod  eft  snter  c b crus  alterum , Se  c d per- 
pendicularem . 

Progreff.  «.  Probatur  Itaque , eum  enim  reda 
a D diuifa  fit  vtcumque  in  b , ex  propof.  6.  erit 
quadratum  redf  totius  A d,  «quale  quadratis 
Tegmentorum  a,  & ?,  8r  redanguiis  duobus  +,8e* 
Rr  5 io  Tegmentis  comprchenfis  : Ex  prjced.  verb 
propoT.  quadratum  a qjcx  bafi  obtufum  angulum 
lubtendente  pundatum « cft  «quale  duobus  pun- 
datis  cm,&dn  crurum  perpendicularium  c d, 
&td  aj  qubd  angulus  niger  d fit  redus.  Qua- 
propter quadratum  a Q „tx  bafi  erit  «quale  qua- 
drato c m perpendicularis  C n,  Se  duobus  qua- 
dratis fi:  a ex  Tegmentis  , fimul  cum  redan- 
gulis  duobus  4, 8e  5 Tegmentorum  ipforum. 
Progrefi.J.  Quadratum  verb  cruris  c»  an- 
guium obtufum  b 
a ambientis  (qubd  ti- 

bi  mente  fupplen- 
t du  eft  ) erit  «qua- 

* p- y \ le  duobus  quadra- 

l IvTT],  / tis  cm  experpen- 

diculari  d c,  8c  qua- 
. W4*nEk'-*-J  drato  ex  b d » niml- 

J>  & JL  *"  ^utn  quadrato  a ex 
eadem  antecedenti 
propofitione  > qubd  fit  fubtentum  latus  angulo 
nigro  r>  redo.  Pone  itaque  illud  mente concep-  * 
tum  ex  c b pro  iftis  duobus  ex  d b,&  c®  adhuc 
quadratum  maximum  pugarum  A Utere  kc 
erit  equale  quadrato  imaginato  c*  c B qoadratoqi 
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jeiBA  duobuique  redanguiis  4.8:  f ex en- 
tis. Quapropter  quadratum  a q ^bafit  crtPhialus 
quadratis  Crurum  angulum  obtufum  clauden  tem 
c b,ct  B A,  duobus  r cft  angulis  $,qu*  jubjtg- 

mentis  v b > & b a tontincntur, quod  erat  oftededu. 

THEOR.  IV.  PROP.  XIV.  Euc.i*. 

In  omni  triangulo  Oxigonio  Quadratum  la- 
teris angulum  acutum  fubtendentis , mi- 
nus eft  quadratis  , qua  fiunt  d lateribus 
illum  acutum  comprehendentibus  re- 
i langulis  duobus  comprchenfis  ab  eo  late- 
rejn  quod  perpendicularis  cadit , fig- 

mento e/uf  dem  inter  perpendicularem  > 
O*  angulum  acutum  intercepto . 

Sit  triangulum  a b c , quoti  crus»  V.  g.  a c op- 
pofitum  angulo  dato  acuto  b nigro  habeat. 
Dico  quod  hxc  bafis  deferibie  quadratum  a x mi- 
nus quadratis  bv  , Se  a y crurum  illum  angulum 
ambientium  a b , Quantitas  autem  » qui 

Inuenitur  minus,  funt  duo  redangula,  quf  com- 
prehenduntur pro  vno  latere  a toto  crure  ex  > js  • 
qu?  acutum  angulum  ambiunt , V.g.  a B,in  quod 
perpendicularis  cadat,  & pro  alio  latere  clauda* 
tur  ab  eo  Tegmento,  quod  intercipitur  inter  pun- 
dum  o,  Se  verticem  b ; Nimirum  inter  pundum 
( illud , in  quod  cadit  perpendicularis , & acutum 
angulum  . Itaque  quadratum  pundatum  a x mi- 
nus eft  quadratis  ay»  8 c b v pundatis  redan- 
guiis a s , & o y . 

Progefl.  I.  Dcduda  perpendieolari  ad  alterum 
crurum  ex  ambientibus , puta  a b:  Latus  a b erit 
fedum  vtcumque  Ino.  Quamobrem  ex  propo  f. 
9.  huius  redangula  duo  pundata  a s,  & o y com- 
prehenfa  i crure  toto  ab,  8r  portione  o b , vel 
«quali  b s , & quadratum  J » ex  ao  Tunc  fimul 
«qualia  quadrato  toti  ay  , fed  non  Toli , verum 
fimul  cum  quadrato  o s . Quamobrem  addito 
quadrato  o t pundato  ex  perpendiculari  o c 
vtrinque,  adhuc  hfc  illis  remanebunt  «qualia; 
nempe  redangula  a s,  & o r qudratum  3 *,&  o r 
nuper  additum  «quabuntur  eidem  o r,  &r  qua- 
drato A Y , & quadrato  o s . 

ProgrcfiV^  Quadratum  fadum  fuper  crus  c B 
• alterum  iambica- 
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tium  angulu  ni- 
grum acutum  Bl* 
nempe  b v , « 

. , propof.  n.  huius 

! / eft  «quale  *iuo- 
-1"  bus  j nempe  ei 
ot  , quod  a per-, 
pendiculari  fit, 

&r  alteri  minimo 
os  propter  an- 
gulum nigru  xre- 
dumojcui  fub- 
tendltur.  Qaapropter  b v poterit  fubft itui  loco 
horum  duorum  , quibus*«quatur.  Et  hinc  emer- 
get quod  redangQla  illa  duo  a s,  &ro  y , qua? 
cum  quadratis  ot,&  a j erant  «qualia  tribus  . 
Quadratis  in  Progr.i  .nimirum  a Y,&r  o>,8ro  r Uc 
nunc  cu  ijs  fint  «qualia  duobus;  nimiru  quadrato 
b v ex  crure  »& quadrato  a Y ex  akero  crure  an- 
gulum acutum  b ambientibus . 

Pro- 
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Aisxbal»  Acfubtai 
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■ • ProgrefT  3 .Quadratum  a x exbafi  Acfubtcnfa  t cum  redangtiloc  h ex  tot*  c a cum  adteda  at, 
ZBguJo  acuto  l>  cx  propof.  J».  zquale  efrquadra-  pro  vno  latere, & alio  latere  ab  adieda  a F,vel  f h 

•o  * J , Se  quadrato  ot«  perpendiculari.  Qua-  *■““* — 1 ' "* — x ’*  ' 

djcrc  (i  ci  adderentur  re&anguia  a s , & o Yqua*y 
Avum  a x eflee  quoque  jquale  quadrato  maximo 
A^rcxcrurc , 8f  « v quadrato  ex  aJterocrure  acn- 
bientiu  angulum  acutum  >:  Quoniam  ex  ».  Pro- 
greff.  illa  duo -quadratas)  *&ot  cum  reftan- 
gulis  iftis  duobus , quadratis  ay,&bv  ex  cru- 
ribus erant  zqualla  : Vnde  vice  quadratum  1^, 

Se  o r polito  quadrato  a x ex  bafi  a c cu  re&agu- 
Hs  ijfdem,  quadratis  ex  cruribus  zquabitur,  & 
propter  ea  quadratu  ax  ex  ac  bafi  erit  minus  qua- 
dratis crurum  ab,&bc  duobus  re&angulis  as» 

& 0 t » quod  erat  probandum . 


ffXPENSIO  IV. 

i ix  ieperiinclii tquipotentibus  lineis. 

•'Icet  ad  plenam  huius  inqullicionis  cognitio- 
nem  particularis  tra&atus  inftitutus  Iit ; ve 
Infra.  Hic  tamen  illius  prime  bafes  iaciuntur , & 
docet  Euclides  dato  aliquo  re&ilineo  reperire  li- 
neam , qup  polfit  edicere  quadracnm  illi  zquale; 
Vel  etiam  ita  fecare  lineam  , vt  fesmenta  zqu£  - 
pollint.  Quod  fuit  necefTarium  pr^cognofccrc 
maxime  ob  10.  Libri  plenam  cognitionem  . 

PRO0.  I.  PROP.  XV.  Eac.iv. 

DAtim  Uncam  redam  ita  fecare,vt  redangu-* 
lura  fub  tota , & altero  fegmdntorum  mi- 
nori compr:henfum  , zquale  Iit  quadrato  » quod 
Et  i reliquo  fegmento  . 

Data  Iit  reda  a b , qaam  Ita  oporteat  fecare» 
vt  tota  cum  fegmento  minori  polfit  comprebcrv* 
dere  redangulum  zquale  quadrato  * quod  a ma- 
iori fegmento  deferibitur.  * 

Defcnb.itur  ex  a B quadratum  a n.  Se  Illud  la- 
tus , quod  cum  data  ab  angulum  redura  claudit, 
vt  cfte  a dmidafur  In  duas  partes  zquales  ino, 
Trahaturque  reda  o b ab  angulo  • ad  illud  dimi* 
diurno , Et  zquale  ipfi  o b prolungetur  latas  bi- 
fariam diutium  c a ab  o medietate  vfque  In  t.  Et 
excedet  medietatem  o a portione;  a r : Huic  ergo 
portioni  a f dtftruncetur  zqualis  ex  ab  data  por- 
tio  a c , Se  iam  id  fecimus , quod  poftulat  propo- 
fitio,  Stquiiem  quadratum  ex  A n mori  portione 
ertt  aquale  refl  angulo  kabctcb  tota  » & minori 
fcnione . 

Qubd  verb  a c polfit  detruncari  patet  > quia 
. AO)  Se  a 1 duo  crura 

funt  maiora , quam  o b 
crus  circiti  ex  prop.  ao. 
Vt  aiftc  probetur  pro- 
pofirio  , fiat  luper  a o 
maius  Tegmentum  qua- 
dratum a h d pundo  c, 
&■  rrdangulum  co,ex 
tota  , Se  minori  fegm<  n- 
to : Et  dico  hoc  quadra- 
tum pigrum  redangu- 

gulo  nigro  elTe  zquale.  t 

Progrelf  1.  Quoniam  ex*  8.  propof.  huius  re- 
danguium  > quod  a tota  cum  adteda  prtfvno  la- 
tere , Se  ab  adieda  folura  pro  alio  vni  cum  qua- 
drato dimidlf  totius  zqual  a futft  quadrato, quod 
dcfrrib  tur  a dimidia  fimulcum  abunda:  bine 
elLquoJ  quadratum  puntutumex  raedieutc  ao 


comprehenfo  erit  zquale  quadrato  o M ex  dimi- 
dia o a , &■  adieda  a f,  vt  vna,con(lituco . 

Progrelf.  1.  Quadratum  vcr6  o m eft  Illud» 
quod  fieret  fuper  o B $ quia  latus  eius  o F zquatur 
ex  conflrudione  laceri  o b.  At  quadratum  ex  o u 
ob  redum  angulum  apud  a album,  cx  propof.il. 
zquatur  qaadrato  cx  a o dimidii  , &r  quadrato 
c B ex  a b tota,  ergo  etiam  zqualibusredangulo 
c h,&  ipfi  quadrato  a o^rquabitur  ipfum  a o qua- 
dratum »&cb,cxab  data  quadratum  . 

Progrelf.  $.  Abi  /ce  Itaque  mente  Ab  vtrifque 
quadratum  a o nimirum  i redangulo  oh,  Se qua- 
drato c b,  & adhuc  remanebunt  zqualia,  vt  prltis 
erant  ufloclaca  cum  Illo.  Rurfus  demea  redan- 
gulo  eodem  c h , Se  quadrato  eodem  c b commu- 
ne fpatium  album  cc  , & quadratum  nigrum , cx 
a g fegmento  uti angui umque nigrum,  ex  tota  b d, 
8e  altero  fegmento  G b reflabunt  aqualia  » quod 
erat  oftendendum . 

, P R O B.  II.  PROP,  XVI.  1 Eac.14. 

Dato  rechlineo  aquale  quadratum  confit 
tuere . 

Sic  Trapezium  nigrum  rquod  ex  documentis 
propof.  44.  primi  reducatur  ad  rcdangulum 
ABCD.Quod  facilime  efficies  fi'cu  dluidas  in due 
triangula  reda  f e , quorum  diuifo  bifariam 
latere , per  eam  dluifioncm  agantur  parallel?  ad 
fe  ; nempe  A b , & c D,  & eas  perpendicularibus 
coiungas  ab  extremis  f,e,  Vertlm  fi  in  redihneo 
plura  capiant  trianguli 
ea  bina  , Se  bina  ad  pa* 
rallclogramma  reduces » 
Se  inde  per  propofit. 
44.  in  vnicuni  parallelo- 
grammum  ea  compones » 
Sit  ergo  Utus  huius  re- 
ftanaull  * 1 . quod  prolungetur  ln  e i itaut  b o 
pars  'prolongata  alteri  lateri  B d arqualis  fit.  De- 
inde  djuidaturpcr  medium  tota  ag  . Si  medie- 
taa  reperltue  in  punfto  b erunt  .qualia  latera  * b, 
*ic.  Vnde  rcdangulum  erit  quadratum : nec 
aliud  hoc  cafu  faciendum  erit.  Quod  fi  punftum 
snon  fit  mellum  , per  medium  dluidatur  Irnea 
* e in  H . & centro  h fiat  femicirculue  «tc.  ad 
Intetoallum  medietatis . Poftea  prolungetur  al- 
rerum  latus  b o , in  quo  centrum  non  eft  rlque 
ad  a circuli  circumferentiam  , eritque  linea  b e 
perpendicularis  .&  hpc  erit  Illa,  quequjritur.et 
qua  fi  fiat  ju.dr.ra»  ivbactrjt  aju.lt  reS.Bgu- 

Ad  quod  ofiendendum  a centro  ad  e eius  er- 
■ tremitatem  ducatur  h e , etitque  triangulum 
Hia  habeas  angulum  reflum  i . 
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ei  TR  ACT.  IV.  IN  SECVNDVM  L1BRVM  ELEMENTORVM. 


Progrcff.  i.  Linea  a <j  diuifa  eft  in  «qualia  in 
H » & non  aequalia  in*.  Vnde  ex  propof.7. 
huius  re&angulum  comprchenfum  fub  fegmetis 
Inzqualibus  , rt  eft  ad,  cuius  latus  b n xquatur 
Ipfi  b e , ex  effeftione , hoc , inquam  > re&angu- 
lum  , Se  quadratum  ex  intermedia  11  b , quod  cll 
pandatum  paruum  % fimul , cft  aequale  quadrato 
magno  pun&ato  h s ex  dimidia  • 


Progrefl.a.  Quadratum  quoqne  hx  eredum  { 
fuper  HE  bafi  arquatur  quadrato  lex  interme-  ‘ 
dia , Se  quadrato  b v ex  perpendiculari , ex  prop.  | 
II.  huius  : Sed  hoc  quadratum  n x cft  squale  j 
quadrato  H s jQuia  fcilicct  eorum  latera  h e , f< 
h e.  funt  xqualia  , vtpotc  radi  j eiufdcm  circuli: 

Ergo  quadratum  H x ex  bafi  erit  squale  quadrato 
1 ex  intermedia,  Se  redangulo  a d fiquidem  ex  1. 
Progreflu  quadrato  h s ea  oftenfa  funt  «qua- 
lia. 

ProgrdT.  j.  Cum  itaque  quadratum  1 ex  in- 
termedia, &e  v ex  perpendiculari  fint  «qualia 
quadrato  hx;  Rurfufque  idem  quadratum  2 ex  re- 
dangiilumAD  fint  xqualia  quadrato  H x . Ergo 
Inter  fe  erunt  «qualia  quadratum  bv  cum  qua- 
drato a, & refiangulum  a ocum  quadrato  item  a 
Aufer  itaque  commune  quadratum  2 1 & reSan- 
gulitm  ad  reflabit  aquale  quadrato  ex  »v,quod  erat 
oftendendum  • 
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TRACTATVSVI.  ■ 

In  Euclidis  Librum  tertium  de  Circulis. 

GIT  in  duobus  primis  Libris  Euclides  de  primo  genere  fuper- 
ficierum ; nimirum  de  redlilincis,  & non  quidem  de  omnibus  i 
fed  folum  de  prxcipuis , & qui  alias  figuras  planas  integrant,  , 
& componunt , vt  funt  triangula , Sc  quadrangula , nimirum , 
vt  eas  folum,qux  erant  dementares  attingercttln  hoc  vero  ter-i 
tio  Libro  agit  de  circulis , qui  figura  cft  origo  , & princi- 
pium omnium  linearum  flexarum , puta  Hyperboli,  Paraboli,  Elliplis,  alia- 
ruroquefimilium,  vt  ficuti  re&ilineorum  Elementa,  & flexorum  quoque  do- 
ceat, his  enim  principijs  fere  omnia  fundantur,  qui  tum  de /phjra , tum  defe- 
ctionibus conicis  oftenduntur.  Obicftum  vero  huius  Libtiefttdem,  quod  pri- 
mi, & fecundi,  nempe  de fola circulorum iqualitate,  vel  aftuali,  vel  potentia- 
li , vel  linearum  in  ipfo  deferiptarum , peragere . 


EXPENSIO  l 

De  Principijs . 

Llcetaliqap  Definitiones  ad  initium  primi 
Libri  tradit*  fine  ad  circulum  fpedantes, 
vt  diametri,  femicirculi  , &c.  III*  tamen  tan- 
tum exhibitf  funt,  que  ad  ilium  Librum  perti- 
nebant : Modb  fuperadduntur  aiip , que  proprii 
huius  loci  funt . 

DEFINITIO  i.  ; 

Quales  circuli  funt  t quorum  diametri  funt 
aquales » vel  quarum  r .du  funt  aquale*. 
Cum  enim  ex  dudu  linee  , E.g.  ad  altero 
extremo  a manente  , tanquam  clauo  affixo , dum 
extremum  alterum  fe  mouet  vfque  ad  illud  pun- 
fium , .1  quo  difceffit,  circulus  confurgac , te  ab 
hoc  ductu  efficiatur  f patet  circulos  fore  x- 
quaies ; quorum  radius , vel  femidiameter  a o 
alteri  c h fuerit  zqualis,  vel  quorum  diameter 
nimirum  b c fuerit  zqualis  1 ipfi  e f , quod  faci- 
liter poceftoftendi  ex  fnperpofitione  ; Nam  om- 
nia pundacircumferetiarum,fi  circuli  i,i  fuper- 
poocrentur,  itjut  centrum  centro  conueniret,  & 
idem  ii  rn,  fibi  Inuicem  inciderent,  8e  eandem 
circumferentiam  integrarent  ob  gqualem  di  (lau- 
tum ab  eodem  pundo  medio  • 


D E F I N I T I O II. 

REOa  linea  circulum  tongere  Utitur , qua  citm 
circulum  tangat  produfi a itium  non  fccat. 

Vt  reda  m n circulum  s.e  cft  tangit  in  tp 
qnia  produ&a  vitra  t in  alteram  partem  non  fe- 
cat  circulum , vt  eum  tangit  n i , qup  produda 
vitra  i in  o fecat  ipfum  circulum  »&  idro  non 
dicitur  tangens , quia  tangeret  folum  adu  in  i, 
potentia  tamen  eum  (ccaret  In  fui  produdione. 


DEFINITIO  IU. 

Circuli  fe  mutuo  tangere  dicuvtur , qui  fefe  mu- 
tuo tangentes  fe  f e mutuo  non  ferant . 

Vt  eft  circulus  b a interius  tagens.vel  df  ex- 
teritis tangens  circulum  c a , qui  illum  non  fe- 
cat, vt  facit  circulus  hg  ,qui  fecat  circulum  ac. 


DEFINITIO  IV. 


IA?  circulo  a quali  ter  di  Rare  i centro  reda  linea 
dicuntur  , cum  fc* pandicular  es  ad  ipfas  d centro 
ducuntur  aquales , magis  aflare  lUa  dicitur  , in 
quam  macer  perpendicularis  eaait  . t 

Sic  quia  in  duas  t n JSc  m (^perpendiculares  p v, 
tc  v cadentes  a centro  v funt  zqualeW  linep 
predide  i n , & m <>.  funt  zquali  diltantu  i cen- 
tro remotp:  At  linea  oh  magis  diftabit  ; quam 
QM  j quia  perpendicularis  V r in  eam  cadens  ma^ 
ior  eft , perpendiculari  v q.,  vt  in  4.  fig. 

DEFI  NITIO  V. 

Circuli  fegmtntum  cfl  figura , <\*a  fui  rtfla  li- 
ne* 9 & parte pctlpbetia  comprehenditur . 
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DEFINITIO  VI 


Szpntnti  vero  angulus  eft , qui  Jitb  rtffa  line a , 
& circuli  pfipbc  ia  comprehendatur . 
Segmetum  ltague  circuli  eft  fig.j.portoo  circuli 
ABC.  Angulus  Vx.ro  , niger  eft  c : Quia  tbm  fi- 
gura , tum  angulus  circuli  penpherif  portione 
abc,  delinea  reda  ac  concluduntur. 


TRACTATVS  V. 

Si  in  peripheria , & tunc  erit  aut  contada* , aci 
fedioms.  In  hac  itaque  expenfionc  agemus  dc 
punctis  , tum  meditulij  , tum  circumferenti» 
quatenus  tamen  referuntur  ad  circulos:  Nam  de 
pundis  contaduum , autfeftionum  red;  line; 
cum  circulo  fequenti  expenfione  peragemus  . 


DEF  INI.TIO  VII. 

IT^fegmento  anguli  funt, eum  crura  claudentia  cir- 
cumferentiam , vertice  attingunt  , <jr  baftm 
habent  , re  lam  figmentum  efficient . 

Illi  vero  peripheric  infillcrc  dicuntur , quam 
crura  angulum  claudentia  intercipiunt . 

Angulus  itaque  niger  apud  a , ell  in  Tegmen- 
to b a c * quod  eius  vertex  fit  in  circumferentia 
in  a , fc  pro  bafi  bc  linea, que  fegmentu  r a c fa- 
cit, obtineat  : At  angulus  idem  niger  jnfiflere 
dicitur  in  peripheria  toc.  quam  crufll  fc  fc  ape- 
rientia a b , Sc  a c concludunt . 


DEFINITIO  VIII. 

SE flor  cireuli efi  figura  comprebcnfa a duobus  ra- 
d^s  angulum  facientibus , & peripheria  ab  iUis 
tomprebenfa . 

Sedor  Itaque  cirtuli  efi  a b c duobus  radijs 
b a > & a c » fc  peripherii  b ic  cotnprehenfus  . 

DEFINITIO  IX. 

Stmilia  e'rculi  figmenta  funt  t qua  angulos  ca- 
piunt tequalesi  aut  in  quibus  anguli  inter  fi  funt 
aquales . 

Videtur  aliquibus  j quod  hic  Euclides  antici- 
pauerie , fc  definitionem  ponat » qu;  oftenfione 
indigeret  a 6.  Libro  dependente . Verum  , quia 
definitiones  i Mathematicis  non  oftenduntur; 
fed  accipiuntur  tamquam  nominum  explicatio» 
nes : hinc  eft  , quod  h;c  Definitio  , licet  quoad 
probationem  dependeret  a 6.  Libro,  fi  propone- 
retur tamquam  propofitio  . Quia  tamen  tam- 
quam Definitio  exhibetur  , a nullo  dependet ; 
nifi  a fola  explicatione : Sint  itaque  duocirculo- 
rum  fegmenti  a bc,  fc  d e f ,qu;  excipiant  an- 
gulos nigros  «quales  b , fc  e.  Dicit  quod  illa  fcg. 
menta  debebunt  appellari  fimilia.  Nec  tamen  hic 
intendit  Euclides  agere  de  fimilitudine,  vel  pro- 
portione fiue  circulorum,  feu  Tegmentorum ; 
fed  talltum  de  «qualitate , ad  quam  oftendendum 
erat  ncccfiaria  h;c  Definitio . 

EXPENSIO  I. 

De  punfUiy  tum  centri , tum  contaRuum. 

PVndum  duplici  modo  poteft  fumi,  aut  irt 
medio  circuli , aut  in  circumferentia.  Si  in 
medio,  & fic  aut  erit  centrum,  aut  extra  ccntru. 


PROBL.  I.  PROP.  I.  Euc.i. 

Dati  ctrcult  centrum  referire . 

Sit  datus  circulus  a b c d , cuius  centram 
oporteat  inuenlre. 

Ducatur  linea  vtcumque  dc,  cx  prop7.1ib.I. 
diuidatur  bifariam  in  e , fc  ab  eo  pundo  clcae- 
tur  perpendicularis  , qu;  extremis  luis  pundis 
circumferentiam  attingat,  fcllt  ia.  Poftea  hcc 
quoque  bifariam  diuidatur  inx  . 7 illud  pun- 
Cium  diuifionis , trit  centrum  , quod  quatitur  . 
Probatur.  Nam  fi pundum  x centrum  non 
eft.  Aflignetur  ab  aduer- 
farijs.  A Jignabiturquc  , 
vel  in  ipsa  linea  BA,vel 
alibi. 

Non  in  Ipfa  linea  b a; 
Quia  omne  aliud  pudura 
di  u i dic  eam  inzqualiter  , 
fc  confequenter  , contra 
Definitionem  centri,  non 
vtrlnquS  £ circumferentia  diftaret  «qualiter. 
Sed  nec  aflignabitur  extri  lineam  przdidaxn  . 
Nam  fi  poteft»  aflignetur , fc  fit  pundum  v.  Du- 
cantur itaque  ad  illud  ab  extremis  d,  fc  c , fc  me- 
dio e line;  c d primo  dud;,ali;  tres  d v , & c v. 
fc  e v j Quo  fado  ita  exordiemur  probationem 
per  redudionem  ad  impoflibile. 

ProgrefT.  i.  Trianguli  e vcnigri,fcDE  v fe« 
rainigri  duo  crura  ex  cflfcdione  funtinuicem  ar- 
qualia , nempe  medietates  d e,  &e  c . Crus  ve- 
ro e v commune , & deferuit  vtrique:  Reliqua 
verb  crura  D v , fcy  c licet  ver£  inzqualia ; Ad- 
uerfarij  tamen  debent  ei  dicere  «qualia  » vt- 
pote  radi)  ob  centrum  politum  in  v . Quamob- 
rem  ex  propof.  xj.  primi  anguli  apudE  niger,  8e 
femialbus , qu;  pr;didis  radijs  d v , fc  v c infl- 
ftunt  .deberent  efle  «quales  . Quare  illi  anguli 
erunt  redi,  exio.  defin. 

ProgrefT.  a.  Cum  itaque  angulus  feminiger 
D e v dicatur  redus  : Et  eiufdem  pars  alba  apud 
e fit  quoque  angulus  redus  ex  cffj&ione  , erunt 
«quales  anguli  albus , fc  femialbus  , pars  fc  totti» 
quod  efle  nequit.  Idem  vero  femper  poteft  often- 
di  de  omnibus  pundis » quz  alibi  aflignarentur  : 
Quadcrc  , cum  non  poflit  efle  alibi , quam  in  me- 
dio line;  b a j pundum  x erit  centrum  circuli. 

COROLLARIVM. 

Hinc  mani  felium  eft  ; fi  in  circulo  aliqua  re- 
da linea  bifariam  fimulque  ad  angulos  ro- 
dos fecet  aliquam  aliam  redam  in  fecante  efle 
centrum  circuli.  Nam  ex  eo,  quod  a b reda  re- 
dam d c , bifariam , & redangul*  fecet  oftefum 
fuit  pundnm  eius  medium  efle  circuli  centrum  . 

THEOR.  I.  PROP/ II.  Euc.;.  v 
Si  duo  circuli  (e  fc  mutuo  fecant , non  erit 
illorum  idem  centrum . 

SEcent  fe  mutuo  duo  circuli  pun&atus»  & non 
punft.mis  j Dico™ idan  anitum  w p fftdt. 
re,  St  oftendnur  per  rcduSionem  id  impolGbile. 


IN  PRIMVM  LIBR.VM  ELEMENTORVM. 


Aflignetur  iuque pandum  aliquodab  aduer- 
fcrijs,  quod  fit  centrum  commune  vtriufqu?  cir- 
culi , & fit  d . Ducatur  itaque  ab  hoc  centro  d 
ad  interfedionem  circulorum  f linea  pundat* 
urfir  adperiphcriampundatam  HD  ; qu*  fecec 
alteram  in  c. 

Probatur  itaq;  propofitio  d centrum  eft  com- 
mune vtrique  circulo,  Ft 
mendaciter  affirmatur. Er- 
go radius  circuli  no  pua- 
dati  r.  d erit  «qualis  radio 
F D pudato,&ita  H D eide 
radio  f d arqualis  cu  pun- 
datus  fit  radius  vtriufque 
in  f interfc&fooc  circulo- 
rum pertingens. Ergo  h d, 

8e  » c effenc  «quales  , pars  , Se  totum , quod  efle 
. Ideoque  centrum  n non  erit  vtriufque 
dntrum;fir  fTc  probabis  de  quolibet  alio  puutto. 
Vnde  r.on  po&rtt  e fi  e *Uum  fundum  centrum 
Vtv.fcfM  tommune  , 

THEOR.  IL  PROPOS.  III.  Euc.d. 
t * e 

Si  duo  circuli  /e  fe  mutuo  interius  tangant  > 
non  erit  silorum  idem  centrum . 

HJE c Prdpofitio  przcedenti  fim'lis  omnino 
cfy.  £it  ergo  circulus  pun&atus  , qui 
ungat  continuum  in  g.  Dico  quod  non  poflit 
obtinete  idem  ceQtrum ; quod  oftendetur  per  re-, 
dudionem  ad  imnolTibilc. 

Oftcndatur  itaque  ab  aduerfarijs  , quodnam 
centrum  fit  commune  vtnque 
circulo . Sit  V g.  e . Duca- 
tu rq*  ad  contadum  c reda  e c. 

Se  ad  peripheriam  circuli  con- 
tinui pundata  linea  l e , qu* 
fecec  in  u circulum  punda- 
tum ; quo  fido  . a.  .* 

^ Pmb.  propof.  e g eft  radius 
‘r  vtriufque  circuli  pundati , Se 

non  pundati  , vtpote  pertingens  ad  commune 
pundum  c »n  peripberia  ipforum  T' Quapropter 
r e radius  pundati,  ei  radio  communi  e c erit 
«qualis,  rurfufquc  L e radius  continui  circuli 
.eidem  wdio  communi  e g erit  «qualis  ; ergo  tfi- 
ter  ftL  e ,&he  cflcnt  «quales , pars , Se  totum  » 
quod  repugnat;  Ergo  afllgnatumE  centrum  non 
«u  circulorum  coipmunc  . Quoddicas  de  quo* 
cnmque  alioaflignabili . • 

rl 

>;THEOR.  III.  PROP.  IV.  Euc.9.  f 

• • 

Si  in  circulo  acceptum  fuerit  punclum  alu 
mfiHody  O*  d ciMAiferentta  ad  illud  ca - 
, ^ dant  plures , quam  dua  refla  It  ne  a 
aquales , acceptum  punSum  cen- 
' trum  ejl  tpfiuskircult . 

; * 9 a jf  1 

SI  pundum  datum  h ?ad  quod  a circumferen- 
tia a o D fmt  ttndaqjlures  j quam  due  red* 
line?  «quales.  V.g.-  tres  a h,& o h , Se  D H.Dico» 
quod  illud  erit  centrum  circuli . 

Quod , vt  demonftret , connedit  pun  da  re- 
dis a o.  Se  od,  quas  medias  diuidit  in  m ,Se  w9 
fu  er  puQdum  diuidens  erigit  perpendiculares 
pu  oditas  m u , Se  n h quo  prgftito . ; 


Prob.  Nam  cx  couftrudfone.  C.rhs  a n nigri 
trianguli  eft  «qualr  ocurt 
correfnondcnti  n o albi , 
crus  verb  aliud  N H vtrfqiic 
deferuit.  Bales  quoque. H A* 

8f  h o prxfupponQtur  «qua- 
les . Quare  angulus  ad  N ni- 
ger huius  , Se  albus  il- 
lius trianguli  erunt  equalcs, 
nempe  redi , ex  propof.  io. 
primi . ^ * 

Eodem  moJo  conflabit  angulii  ad  m nigrum. 

Se  album  tum  huius  albi . tum  alterius  m£ri  eife 
«quales  ; Quare  red?  MH»MH,qu?  rcdangulc,  Se 
bifarii  dilidunt  a o ,8e  o D tr  miibuut  per  centru. 
ynde  h erit  centrum.  Si  enim  oflet  aliud  piftidum 
no  tranfiret  veraque  per  tenerum,  vt  prop.l.  vult, 
cum  vnicum  folu  m fit , 8e  duz  red«  non  nili  m - 
puncto  h conueniic  poillnc  . , f 

THEOR.  IV.  PROP.  V.  Euc.io. 

Circulus  circulum  in  pluribus  punflis,  qudm 
duobus  non  fccat . 

Sit  circumferentia pundata , qu*  fecet  circu- 
lum continuum  in  pundis  pluribus  , quam 
duobus  a, b,c,d  Diro  eam  circumferentiam  , cir -. 

culum  tfjc  non  pnffe. 

Quod , vt  oftcndatur  tresex  ijs  inreriedioni- 
bus  conncdend*  funt  nimirum  a , & b , & c re- 
dis  ac,  & ab,  Qu*  diuidend*  bifariam,  Se 
per  diuifiones  agenda*  pandate, perpendiculares, 
r o , Se  x f , qu*  oftendent  centrum  efTe  in  e , ex 
propof.  prarced. 

Probatur  propofitio.  Quia  fi  e centrum  elt* 
deferuict  pro  cctro  vtri- 
que  tum  pundat*  peri-  ^ 
pherix  , tum  circulo, 
cum  tria  punda  a,  B,&c  • 
fint  vtrifque  communia . 

Sed  circuli  fe  fccantes  , 
propof.  j.  huius  non  ha- 
bet idem  centrum ; ergo 
non  pofTunc  elle  ambo  U- 

mul  circuli,  fed  alterco-  » 

rum  circulus  non  erit , 

V.  g.  circumferentia  pundata. 

THEOR/V.  PROP.  VI.  Euc.ir. 

Si  duo  circuli  imus  fc  / i contingant , atque 
accepta  fuerint  citum  centra.  Ad  eo- 
rum centra  aiiunfla  recia  tinea. &" 

‘ producla  tn  centaflvn  circulorum 
* cadet . 

SI  duo  circali  cotltinoiim  • Sr  punSitnmf. 

ungant  in 'A  interlds  exiikcndo  vnuJ  intra 
aliam , Se  duda  ftt  linea  L N , qna:  conncflit  eo- 
rum centra  L . 8r  n . Dico  , quod  fi  lizc  produ- 
catur yfque  ad  circumferentiam  in  contactu rn 

terminabit.  ■ „ 

Quod  per  redualonem  ad  impoUlblle  o(Jcn- 
ditur.Si  enim  Ita  non  cft.Sit  aliud  puetum  centri  ' 
circuli  continui . quodeumque  eligant  adaer  a- 
rl)  > V.  g.  o,  per  quod  tranfiens  reda  p q_.  Se  per 
centrum  L non  cadat  in  conuSum  . fed  alibi  > 
j puta 


Digitized  by  Google 


6C 

puta  in  Qj  vel  ia  F • Dneantur  ergo  i centro  t , * 
«fi  centro  niendaeiter  flatato  o ad  contadum  a 
duz  re&r.eritq;  conftitutum  triangulum  ao  L . 
Quo  exhibito  Propof. 

Probatur  . Nam  fi  o eft  centrum  circuli  non 
pundati  a obafis,&  re- 
da oe^  debebunt  dTc  ae- 
quales vtpote  radi)  a fuo 
centro  ad  fuam  perlphe- 
riamdudi.  Hoc  autem 
effe  non  poteft  j quod 
o b , quz  cft  cius  pars  9 
deberet  effe  maior, qulm 
a obafis : Quare  o c^ef» 
fet  mitior  , quam  fua  pars  ob. 

Quod  autem  o b debeat  effe  maior ; quam  a o 
bafis  pandata,  patdt:  Nam  eius  pars  o l cft  crus 
trianguli , aliud  verb crus  Aid  squale  reliqup 
portioni  l b,  cura  L fit  centrum  circuli  pundati; 
«6  quod  ducatur  a fuo  centro  L , quare  tota  o > 
deberet  effe  maior bafi  o a ficut  latera ol.&la, 
ex  ao. propof. l. funt  bafi  pundata  oa  maiora. 
Quamobrem  o b pars  effet  maior , quam  o a , 8c 
confequen ter, quam  o Q_tota, eidem  bafi  pundatj 
«qualis  ( vt  didum  eft  ) Ecfemper  eodem  modo 
argumentabitur,  quibufeumque  punftis  affigas- 
cis  • quz  non  fint  l H . Ergo  per  L n duda  na 
In  coatadum  a cadit . 

THEOR.  VI.  PROP.  VII.  Euc.ia. 

Si  duo  circuli  fe  fc  exterius  contingunt  li- 
net retis  , qua  ad  centra  eorum  adiun- 
gitur  per  contsclum  tranfikit . 

PRobatur  bzc  Propofitio  per  redudioQem 
ad  impofiibile  tali  modo  . 

N am  datis  duobus  circulis  fe  tangentibus  pfi- 
. ftatum  , & continuum  , 8c  reda  a b , quz  centra 
prout  volunt  aduerfarij  a > 8e inedat , &r  tamen 
percontadum  o noncranfeat,  fed  Inferiis.  Ad 
hoc  vt  oftendatur  , id  effe  falfum;  ad  contadum 
a centris  przfutnptis  a,  8r  • trahantur  re&z  a o, 

&bo,&  ccce  tibi  ab  Turdum,  quod  (equitur . 
Namque  ao»  triangulum  cft, &confeque ter 
ex  propof.  *o.  primi 
x v duo  crura  a o , & b o 
debent  effe  maiora  , 
quambafisAB.  Hzc 

/ ver&  c*  alio  c*Pitc 
■*  • debet  effe  major.  Na 

cum  > mendaciter 
dicatur  cetrum,  pars 
eius  i Qvtpote a eftro  ad  peripheriam  duda  effet 
«qualis  cruri  o b . Sicque  ali*  Pars  A n,  vt  radius 
i centro  a , vt  faifo  afferitur » *d  ambitum  du- 
dus  zqualis  effet  cruri  a o . Quare  nedum  toti 
a a non  effet  didis  cruribus  minor  j fed  potius 
maior.  Quoniam  portio  quoque  Inter  circum- 
ferentias intercepta  n ojfuperadderetur. 

THEOR.  VII.  PROP.  VIII.  Euc.i*. 
Circulus  cuculum  non  t ungit  m pluribus 
funtlis , qulm  vns  fiue  intus  ,fwc  «r- 
v tr}  tangat, 

R Educitur  quoque  lute  propofitio  ad  impoffi- 
bilc  | duaiquc  partes  polfidct . Prima  caira 
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loquitur  de  contadu  interiori , fecunda  de  exte- 
riori, Ponamus  itaque  circumferentiam  pUnd». 
tam  tangere  circulum  in  duobus  pundis  a,  8c  i, 
& trahatur  reda  per  duo  cqntra  o , &r  m. 


Vel  ergo  bzc  reda 
tranfiens  per  centra, 
tum  pundati  cir-' 
culi  , vt  mendaciter 
prgfupponiturtttim  ob- 
tinui trafic  per  ambos 
contadusi  vel  per  neu- 
trum , vel  per  alterum 
eorum,  & fic  tres  cafus 
habet  ifta  propofitiojde  quorum  lingulis  intexe- 
re oportet  probationem . “ . 

Cafus  I.  Itaque  dicatur  redam  a b contadus 
ipfos  coniungere  , 8&  hoc  non  poteft  effe  , quia 
fic  eadem  linea  diuidetetur  per  medium  in  duo- 
bus pandis  ,*  quod  eft  abfurdum  ; cOm  enim  pun- 
da  contadus;quia  funt  communia, d:ftent  ar qua- 
liter i fuis  centris , clarum  cft , quod  quodlibet 
centrum  alfignatum  diuidereteam  zqualiter  , 8c 
bifariam  . Vnde  duo  centra  in  quatuor  medieta- 
tes cato  fecarent  a o ,8e  o b . a m,  & m b.  * 

Cafus  a.  At  fi  velit aduerfarius , qubd  linea 
tranfiens  per  centra , vt  eft  pundata  in  co  nta- 
dus non  cadat,  hoc  cft  contra  6.  propof.  huiuft 
quare  faltem  in  vnum  contadum  incidet,  elige 
Itaque  quod  vis  . d . - » ' * 

Cafus  J.  SI  eligis  cofttadumA.  Ad  alterum 
contadum  b duo  centra  copulabis  , lineis  c b , Se 
b m ,fif  eadem  forma  a^umenti  valebit  ad  offen- 
dendam Impoffibilitatcm,  ac  vfi  fumus  In  6.  pro- 
pof.  huius . 

Nam  fequeretur,  quod  m a deberet  effe  maior, 
quam  m b ; quz  tamen 
eft  ei  zqualis  , vtpote  , 
quod  fint  r*dij  a centro 
m dudi  ad  circumfe- 
rentiam circuli  «6’  pfi- 
dati  in  a ,&B,  Quod 
ver&  a M deberet  effe 
maior,  quam  m r patet. 
Quoniam  c ii , 4 e| 
fimul  funt  maiores , quam  m b , ex  »o.  propof. 
primi  ,*  fed  c B,  & a c , vtpote  radij  fpurij  circu- 
li pundati  funt  «quales  ex  aduerfarijs,  Adde 
c m ipfi  a c : Fietque  tota  a m maior  ; quam 
m b , vtpote»  quod  fit  fecundum  (ul  partem  c M 
crus,&r  fecundiim  alteri  partem  ac  jquabs  cruri 
C B fimul  maioribus, qua  mb  bafis  trianguli  nigri. 
Quod  Ir  concluditur  per  idem  argumentum#' 
^ctiam  fi  duo  contadus  ponantur  vicinius,  qua 
ia  fecunda  fifeura  pundum  a , &r  pundum  b , vt 
probauimus  Expenf.  b.  Tradatus  Przliminaris 
de  Quantitate  Continua . 

2.  Pars  probatur.  Quod  fi  exterius  fe  tangant 

non  fe  4 ungant  ia#  • 
duobus  pundis  • N i 
fi  tangunt  in  pundo 
oex  tf.hulus  linea  re- 
da coniungenf  cen- 
tra MN  percontadu 
o tranfibit.  Quod, 

Se  fi  fe  quoque  tan- 
gunt  in  q..  Coniungatur  ille  contadus  ad  cen- 
tra per  redas  nq^Sc  Eritque  triangulum 
m Q,R , culus  duo  crura  fimul,  erunt  radijs  in  ba- 
fi ko,om  ^qualia,  vtpote,  quia  sut  radi)  ,ic6trls  In 
pundum  ojrtrlufque  circumfcrcntif  delinentes, 

& eadem 


©y 

do  vnum  fuper  aliud  fegmentum  panyro  defcrfpl 
tum  . Sint  ergo  duo  circuli  Tegmenta  fimilia 
e primum  > Sc  a b e fecundum . 
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& eadem  ipfi  tto,  oh  dcbcbut  efle  maiora; quia  ex 
propof.  io.  primi  duo  latera  culufcunquc  trian- 
guli quomodocumque  fumpta  reliquo  maiora 
lanc ; Vnde  implicantia  admitteretur  . 

EXPENSIO  II. 

De  fegmentis  Circulorum . 

PAteblt  hic  traditam  fuifle  Inter  principia 
Tegmentorum  fimilium  definitionem  , non 
ad  hoc  , vt  eorum  confideratio  circa  fimilitudi- 
nem  , eorumque  proportionem  verfaretur,  fed 
tantum,  vt  ea  fimilitudo  mediante  definitione 
Tatis  declarati  pr^bcret  fundamenta  ad  oftenden- 
das  Tegmentorum  longo  diucrfas  affediones  d 

proportione,. 

Fuit  verb  neceflarium  agere  de  Tegmentis* 
quod  pollemus  ex  Tegmentis  ipfos  circulos  agno- 
fcere ; & angulos  quoque  in  Tegmentis  * auc  effi- 
cere » aut  eorum  proprietates  agnofccre  • 

THEOR.  I.  PROP.  IX.  Etrc.iJ. • 

Super  eidem  refli  linei  duo  circulorum 
figmenta  fimilia , cr  inaqualia  non 
confirmentur  ad  eafdcm  partes . 

R Educit  Hic  Euclides  demonftrationem  ad  inv 
pof&bile  dcmontlrando  fore,  8c  non  fore  fi- 
milia  Tegmenta  fimilia,  & inxqualia  fuper  eadem 
redaeffeda:  Quod  vt  oftendac  fiant  (inquit) 
fuper  datam  a b due  portiones  circulorum  fimi- 
lesACBt&ADBffi  tamen  id  fieri  poteft)  Ma- 
n i fertum  eft  ex-  didis  ?.  propof.huius , quod  Co- 
lam fc  intcrfccabunt  in  duobus  pundts  , vt  io  a, 

& a ; Q_ioniam  circuli , nonnifi  in  duobus  pan- 
dis fe  intcrfecant . Quare pertpheria  vninscrlt 
extra  peripheriam  alterius . Quo  pofito  traha- 
tur reda  a d fecans  vtrafque  circumferentias  in 
c,8e  d,  & ex  ijs  pandis  dux  redx deducantur, 
nimirum  c b , &*db:  Ha- 
bemufque  triangulum  ni- 
grum cuius  angulus  d ne- 
ceffarib  , ex  propof.  1 7 Co* 
roll.  1.  primi,  minor  eft  ex- 
terno alboc  • 

Probatur  autem.  Nam 
Tegmenta  fimilia  Tunt  ilia  , 
qux  capiunt  angulos  f qua- 
les , ex  definitione  9.  hu- 
ius; Sed  angulus  niger  n internus maior  albo 
c externo.  Ergo  acb,&  adb  fimilia  n6  sut;alioquin 
angulus  d niger  edet,  angulo  c «qualis,  vt  vo- 
lunt , & minor  , vt  eft  oftenfum , quod  eft  im- 
poffibile. 

Quare  colligit  Clauius,  & fi  anguli  non  fiant 
ad  eafaem  partes,  idem  fequi  , quod  xquali  Teg- 
mento el , V.  g.  a x B , quod  eft  ad  alteram  par- 
tem , ad  eandem  partem  conftituto ; idem  abfur- 
dum  Tequatur . 

THEOR.  II.  PROP.  X.  Euc.14. 


Super  d^uahbsis  reftis  lineis  fimilia  cirtu- 
lorum  figmenta  funi  inter / 'e  aqualia.  t 
jEc  propofitlo  oftcoditnr  faciliter  fuper 
pofitione;  nempe  imaginando»  vel  ponen- 


H 


Et  ad  probandum  ponatur  vnum  fuper  aliud 
per  imaginationem  , vel  proprie  deferibendo  al- 
terum eorum. SrcirciJm  recifa  charta  fuper  aliud 
realiter  ponatur  , vel  congruet , itaut  curuitas 
vntus  eodem  locortnexiftat , 8c  feratur  , ac  cur- 
uitas alterius,  vel  non  . Si  non  , vel  intra  cur- 
nabitur,  vt  punditum  Tegmentum  a t b,  vel  Tu- 
pra  » & extra,  vt  aliud  punditum  adb,  8e  fic  in- 
cidemus in  abfurdum  propof. -antecedentis . 
Quod  fimilia  Tegmenta  caperent  angulos  inx- 
quales  contra  defin.  9.  ; Vel  partim  fupra  par- 
eint infra, vt  facit circfiferentia  putata  aoch  b, 

& fic  contra  f ;propof.  huius  circulus  fccaret  cir- 
culum in  pluribus  pundisjquam  duobus,  nem- 
pe in  a,  c,  b. 

P R O B.  I.  P R O P.  XI.  Euc.iy. 

Circuit  figmento  dato  deferibere  circulum, 
cuius  efl  figmentum. 

Sit  Tegmentum  quodctimque  itc(,  vel  malus, 
vel  minu*  , vel  «quate  femicirculo : conne- 
danturque  punda  bc  reda»  cui  diuif*  per  me- 
dium In  d : In  pu r do  d erigatur  perpendicularis 
D T , 8c  jndefinit£  prol  ungetur  verfus  a . Dein- 
de trahatur  1 pundo.,  vel  b , vel  c » qux  reda  co- 
pulauimus,ad  pundum  r.vbi  per  pedicularis  mo- 
do duda  circumferentiam  Tecat  reda  B T , que 
angulnm  faciet  nigrum  ad  T . Huic  itaaue angu- 
lo nigro  alius  angulus  ad  b niger , 8r  albus  con- 
ftituatur  squalis , ducendo  lineam  B a , quae , vel 
cadet  extra  lineam  B c > dr  adiunget  partem  ni- 
gram , vt  hic  vbi  portio  data  femicirculo  efl  mi- 
nor , vel  intra,  vt  cum  femicirculo  maius  eft  Teg- 
mentum datum , & ideo  portione  nigra  diminuit 
anguium  B , vel  fupra  ipfam  b c cdrn  femicircu-  ■ 
Ius  eft  Tegmentum  datum » & fic  ncc  diminuit, i 
nec  addit . Sed  quomodocumque  id  accidat  fen}- 
per  angulus  b fiat  xqualis  angulo  t , ex  14.  prop. 

& a erit  centrum  oft  modum  trahatur  linea  a c. 
Probatur. Nam  tres  line*  b a,  n ‘mirum  A c,8c 
at  funt  xquales  , quare  ex 
propof.  4.  huius  a erit  cen- 
trum circuli . Quia  illud  eft 
centrum  , vt  ibi  probatur 
in  quod  plures  , quam  dux 
linex  xquales  cadunt.  Qudd 
vero  tres  linex  didx  ba, 
nempe  ac»  & at  fine  xquales  conftat:  Nam  in 
triangulo  bt  a angulus  niger  ad  t,  8e  angulus 
afeminiger  ex  coltfudionc  Tunt  xquales  ; Ergo 
Tubtendunt  bafes  xquales  TA,&AB,vtex  pro- 
pof. iy.  Deinde  pundata  a c eft  xqualis  redx  b a ' 
quia  Tunt  xquales  duo  trianguli  ntger,  & albus, 
ftquidem  anguli  ad  d niger  , & alj»us  redi  funt 
ob  perpendicularem  d a : Ided  xquales ,8f  quia 
habent  d a crus ‘commune  alterum  crus  dc, 

alteri  d b ex  conftrudionc  «quale ; cttderi , & 

X a bafes 
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* a » Sc  \c  erant  «quales . Vnde  tres  Une* 
f * , fcllicce  a c,  & a r radij  erunt,  Ze  a centrum. 
Sed  expeditius  datam  circumferenti*  portid- 
; nem  circularem , vtcumque 

r'  in  #,  c»  d diuide  , 8e  redi* 
E>^-s;P  B c , & c n puoAmp  diuifio» 
nis  cum  extremis  pikidis  , 
Y ve^  quibuflibet  tlijs  b»  8e  d 
Bi  ^ coniunge ; diuffifqtie  rtdis 

r bifariam  trabe  perpendicu- 
lares f a , 8e  e a per  pun&a 
diulfionis , Ar  in  a e*R  centrum . Probatur, quia 
ex  Coroli.  propof  prim*  du*  perpendiculares 
tranfcunt  necefljribpcr  centrum  , quod  cutn  fit 
vnicum  neceffarjo  in  en  conuenire  debebunt  ; 
quare  pundum  a , in  quo  conueniunc  erit  cen- 
trum circuli. 

Sufficit  quoque  excitare  perpendicularem  fine 
tradlone  linearum  b c , & c o 
fi  ex  pundis  c,b,d  trahantur 
portiones  circulorum  fe  def- 
cufsantes.&r  per  eas  du*  red* 
ducantur : quia  non  aliter  fie- 
ret i Si  fuper  lineas  iam  tradas 
effient  perpendiculares  erigen- 
da; , vtpoti  ex  prop.  8.  primi  j 
Vnde  licet  non  ducantur  c o, 
9c  c b eadem  operatio  valebit . 

EXPENSIO  HL 

De  lineis  intra  circulum  duci  is 

Ognitio  linearum  intra  circulum  duda- 
j rum  deferuit  tu  ad  cognitionem  finuu,tum 
ad  cognitionem  Parallaxlum  , tum  ad  cognitio- 
nem ExcctricitatU}  &r  ad  multa  alia»  quare  in  Ele- 
mentis aliquas  primas  cognitiones  haurire  opor- 
tet , vt  facilior  ad  ea  fublimiora  pateat  aditus. 

T H E O R.  I.  P R O P.  XII.  Euc.i. 

St  in  circuli  peripheriam  duo  qualibet pun- 
Sia  ehtla  fuerint . Recla  linea , qua  ad 
ipfapuntta  adiungitur  tota  intra  cir- 
culum cadet • 

HJtc  propofitio  , quafi  eft  principium , 8e 
per  fe  nota. Vnde  breuius  cam  probabimus. 

In  circulo  a ° * fumantur  duopunda  , qu* 
reda  copulentur,  hac  retta  in- 
tra circulum  cade» . Quod  fi  non 
cadit,  cadet  in  ipfam , vel  extra 
ipfam  circumferentiam.Quod  fi 
dicatur  , aut  idem  erit  cura 
circumferentia  a c d,  aut  magis 
flexa  , quam  ipfa  , vt  acd. 
Quod  fi  adhuc  obftinatius  affie- 
ratur  reda  , vt  eos  ita  dicentes 
conuincamus,  ducantur  ad  ex- 
trema huius  line*  acd,  red*  i centro  a a , 8c 
h d , & ducatur  inter  Jpfas  h c cis  vtrique,  aut 
«qualis  , aut  maior  , cum  vel  exeat , vel  terminet 
ad  circumferentiam  * fed  h*c  eadem  neceffiarib 
eft  minor*  fi  a c d,  vt  mendaciter  afferitur,eft  re- 
da.  Ergo  reda,  8c  non  rcda,quod  eft  abfurdum. 

Probanduiq  eft  itaque  , quod  debeat  effe 
minor . Id  verb  a prop.  14.  primi  eruitur  . Nam 
ibi  habemus  aogulos  ad  bafim  Jfofctliu  effe  fqua; 
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les , vt  niger  o , 8e  albus  'a  in  triangufo  «qufe 
erurr  a d h , cum  bafis  curua  ab  aduerfarijs  dica» 
tur  abfurdd  reda  . 

Secundo  angulus  albus  ad  c , vtpote  externus 
eft  maior  angulo  interno , &r  oppofito  n.  nigro , 
ex  Coroli.  1 .prop.  17.  primi.  Quare , 8e erit  ma- 
ior angulo  huic  xquali  ad  a.  Sed  ex  propof.  19. 
primi , maior  angulus  maius  etiam  latus  fubteu- 
dit.  Ergo  a h erit  maior , vtpote  fubteofa  an- 
gulo maiori  albo  apud  c , quam  h c,  qu*  fubten- 
ditur  angulo  minori  ad  a.  Quare  h c,  ei  a h erit 
illinor , fed  fupra  didum  eft  , quod  effiet  maior  , 
aut  «qualis  , quod  eft  abfurdum. 

T H E O R.  II.  P R O P.  XIII.  Euc.f. 

Si  in  circulo  quadam  retia  linea  per  c et  rum 
extcnfayquamdam  non  per  centrum  bifa- 
riam f icet , eam  quoque  ad  angulos  re- 
tlos  fecabtt , O* fi  fecet  ad  angulos  retlos 
• bifariam  quoque  eam  fecabtt» 

PEr  centrum  a circuli  b c D tranfeat  c s , fe- 
cetque  aliam  quamcunque  in  circulo  exiften. 
tem  h d non  tranfruntem  per  centrum,pcr  me- 
dium j Dicit  propofitio , quod  8e  ad  angulos  re- 
dos  fecabit  , & h*c  eft  prima  pars  huius  pro- 
pofitionis . 

Ad  quod  dcmonftrandum  a pundis  circumfe- 
renti; extreraifque  line;  bd,  trahantur  ad  cen- 
trum a red;  a d , & a b pandat;  5 quo  fado. 

Probatur  prop.  Latus  0 o trianguli  nigri  eft 
ex  hypothefi  «quale  albi  trianguli  cruri  o t , ba- 
fes  quoque  pundat*  b a , Se  a d vtpote  radi)  funt 
«quales.  Crus  vero  o a commune : Ergo  ex  pro- 
pof. a),  primi , angulus  ad  o niger  erit  «qualU 
albo,  item  ad  o : Ergo  erunt  anguli  redi . 

Secunda  pars  eft,  quod  fi  linea  per  centrum 
duda  c b alteri  non  per  centrum  dudz,  vc  nr> 
ad  angulos  redos  fit,-  quod  b d etiam  feda  erit 
bifariam. 

Nam  crura pundata,  vtpote  radi) 
funt  «qualia.  Quare  totum 
triangulum  femialbum  b ad 
habebit  angulos  b , Sc  r>  ad 
bafim  «quales;  funt  quoque 
. ex  hypothefi  niger  ad  o , & 

. albus  ad  o «quales  ; Ergo  in 
'D  duobus  triangulis  habemus  # 
duo  crura  pundata  «qualia. 
Se  anguli  o niger , & b albus 
«quales,  &#rurfus  anguli  ad  o niger , & albus 
«quales  ; Ergo  ex  17.  propof.  primi  , reliqua 
quoque  latera  reliquis  lateribus  erunt  «qualia  , 
nempe  b o ,&tod  . 

T H E O R.  JII.  P R O P.  XI V.  Euc.4. 

St  in  circulo  du*  reti * hnetfe  mutuo  fccent 
non  per  centrum  dedutl * , fe  fe  mutuo 
btf artam  non  fecabunt, 

DV*  red«  Iine«  fe  mutuo  fecent,  V.g.  » d, 
&EFin  circulo  bdf,  qu«  per  centrum 
non  fint  dedudz » dicit  numquam  poffie  cuenire, 
vtfe  induas parrcs«quales  diuidanc.  Licet  enim 
vna  ex  ipfis  poffie  effe  bifariam  diuifa  , altera 
tamen 


Probatur  . 
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tamen  nequaquam  in  partes  «quales  remanebit 
diuifa . 

Probatur.  Et  fi  vna  ex  ifti$  tranfeat  per  cen- 
trum alia  non  , clarum  eft  , quod  tranfiens  per 
centrum  bifariam  non  fecatur  : Eo,  quia  in  cen- 
tro  foium  bifariam  diuidatur,  ex  prop.i. 

At  fi  neutra  tranfeat  per  centrum.  Tunc  ad 
eam  fedionem  ducatur  perpendicularis  a centro 
iouento , ex  prop.  I.  huius  » quod  fi  nequeat  de  • 
ducijefi  clarum, ex  prop.  antcced  , neutram  feca- 
ri  bifariam , cum  ad  nullam  ex  ipfis  tranfiens  per 
centrum  perpendicularis  du- 
ci q\ieat.  Quod  fi  ducatur 
ad  alteram  Ipfarum,  vt  bd. 
Tunc  dico  alteram  s f bifa- 
riam non  efie  fedam  : jNam 
fi  feda  e f bifariam  eft;Ergo 
etiam  cum  ef  i centro  ca- 
dens c o faciet  angulos  re- 
dos , ex  prop.  anteced.  Quare  angulus  x.  albus 
rc&us  erit  «qualis  redo  feminigro  c od  ; quod 
efTe  nequit , cum  angulus  albus  x fit  pars  anguli 
feminigri  c od. 

THEOR.  IY.  PROP.  XV.  Euc.7; 

St  in  circuli  diametro  fumatur  functum , 
quodeumq-,  quod  circuli  centrum  non  fit, 
O"  ab  eo  in  peripheriam  linee  recte  ca- 
danti maxima  erit  ea  que  per  centrum 
ducitur  • 

Minina  vero  reliqua,  que  indirectum  ad 
oppofitamf  artem  tendit . 

Aturum  vero  femper  matol  ejl , que  pro- 
pinquior e(l  maxime . 

Et  Alt  due  eque  propinque , tantummodo 
equales  erunt. 

QVatuor  partes  enumerat  hzc  propofitio . 

J^ritna  eft  illa.qu*  ait;quod  fi  eligatur  ali- 
quod pundum  In  diametro, quod  no  fit  centrum, 
V.g.  o,&  ex  eo  ducatur  per  centrum  f adclr- 
comfcrentlam  b reda  ob,  illam  fore  maximam 
omnium  . Ad  quod  probandum  ducatur  quasli- 
bet alia  , qu*  placuerit , V.  g.  b c pundata  . Ec 
pandae,  & f reda  iungantur . Namoftcndc- 
tor  ol  efie  maiorem  , quam  oc,  quam  elegifti  • 
Prob.  In  triangulo  coF  duocruracF,  & fo 
funt  maiora  bafi  pundata,  ex 
* B propof.  10.  primi , Sed  b*c 

duo  latera  funt  «qualia  redx 
per  centrum  dudz  o b ; cum 
crus  of  fit  cius  pars f c 
fit  «quale  reliqu*  F B , vtpo- 
te  radi| . Ereo  tota  o » , vt- 
S pote  equalis  duobus  cruribus 
eft  maior  ba  fi  pundata  o c . 
Secunda  pars  eft.  Quod  o h fit  omnibus  alijs 
minor,  quz  ab  o Indiredu  maxim*  o 1 ducitur, 
Ec  fit  vna  cum  illi.  Ad  quod  oftedendum  ducatur 
OL.&  conlungatur  l f , & probabitur  oLefle 
maiorem , quam  oh, 

Prob.  Nambafis  l f eft  minor  cruribus l o , & 
F o,  ex  propof.  ao.  primi  in  triangulo  nigroj  fcd 
tota  bafis  l f eft  «qualis  f h , vtpote  radius  5 Ec 
f o eft  crus  parfque  line*  f m , ergo  reliquum 
o i<  erit  tnians  crure  L o . 


Tertia  parscft  , Quod  cx  lineis  ab  o duS/*, 
qu*  funt  propinquiores  maxim* , roiiquis  re- 
motioribus fint  maiores.  Sic  oc  erit  maior, 
quam  lo,  quod  fit  propinquior  maximar  oj,« 
Prob.  Nam  duo  crura  f c,  & f l , qu*  ducun- 
tur a centro  ad  circumferentiam  j^pnt  «qualia  , 
vtpote radjj  Crus  vero  of  idem  pro  ambobus 
triangulis  deferuit  albo  , 8t  nigro  . Sed  angui  us 
ad  f (eminiger  maior  eft  angulo  ad  f nigro ; cilm 
fit  niger  eius  pars  : Ergo  cx  prop.  as.  primi  ma- 
ior erit  bafis Co , quamoL.  Quod  & vcrifica- 
tur  etiam  fi  pundum  o , fit  in  circumferen- 
tia ipsa  , vtpote  in  figura  appofita  L c o. 

Dicit  tandem  ab  eodem  pundo  duci  pofie  tan- 
tummodo duas  lineas  «qua- 
_ les  ad  inuiccm  , hinc  inde. 
Quod,  vt  dcmonftret  , ad 
idem  pundum  f faciendus 
eft  angulus  albus  «qualis 
nigro;  SrfitoFM  ducendo 
crus  f m , &r  poftea  crus  o m. 
Nam  oftendeturoM  efiez- 
qualem  linee  o L . 
probatur  vero  fic  • Quia  crura  nigri  trian- 
guli , & albi  fune  «qualia 
vnum  quidem  cotnrauneFO, 
aliud  vero  L f,  alteri  u f , vt- 
pote radi) , «quale  , angulus 
quoque  albus  ex  eftedione  ae- 
qualis nigro  eft.  Ergo  ex  pro- 
pof.  is.  primi  , bafes  quoque 
l o , & o m erunt  «quales  . 
Quod  vero  nulla  alia  przter 
iftas  poffit  efie  iftis  ^qualis  colligitur  ex  probatis. 
Nam  quelibet  aluerit  , vel  ij*  maxim*  pro- 
pinquior, vel  remotior , 8c  idei  nulla  ift  is  l o , 
& qm  erit  «qualis.  Cum  iftz  fine  zquidiftan- 
tes  ob  «qualem  angulum  nigrum,  8c  album  j qui 
ab  f quali  circumferentia  fubtenditur  l h,  & h m. 

T H E O R.  V.  PROP.  XVI.  Euc.14. 

In  circulo  aquales  refla  linea  aquali  ter  di- 
flant  k centro  , O4  qua  aqualtter  diftant 
k centro  aquales  funt  tnter  fe  . 

Sint  Intra  circulu  1 s t v, cuius  centrum odu* 
red*  «quales  t r , & s v»  Dicit  prima  pars 
propof.  «qualiter  i centro  diftare. 

Ec  ad  hoc  , vt  afiumpeum  probetur ; ducantur 

du*  perpendiculares  po,  0,0 a centro  o ad  pre 
didas  redas  r t , & s v,  qu«  ex  propof.  I*.  feca* 
buntur  ab  ipfis  in  duas  partes  «quales  . Deinde 
i pundis  peripherie,  & extremis  datarum  reda- 
rum r , & $ redf  ad  centrum  ducantur , & erunt 
fada  triangula  duo  album,  & nigrum . 

Probatur  autem  ex  propof.  11.  fecundi.  Nam 
cim  hzc  duo  triangula  fint  rcdangula,qnadrata 
fada  fuper  bafim  fubtenfam  angulo  redo  erqnt 
«qualia  duobus  quadratis  fadis  i lateribus  an- 
gulum redum  continentibus , quapropter  qua  - 
dratum  ex  o R bafi,  quodfeorfim  dclincauimus , 
erit  «quale  duobus  in  ipfis  deferiptis  a cruri- 
bus p R mediocri , & minimo  p o . - Et  idem  af- 
feras de  alio  quadrato  fado  fuper  bafim  os, 
quod  eft  «quale  duobus  indufis  ex  ciuribus  q,s, 
& o q,.  > ' 

Secundd  . Duo  quadrata  maiora  inter  fe  funt 
«qualia  ob  «qualitatem  bafium  a centro  ad  cir- 


t r A CT  A 

eumfcreiitfatn  indam  m o 5 , 8f  o r . Sed  & duo 
quadrati  mediocri*  firnt  squilla  inuiccm,  vtpote 
fuper  medietate*  r R > & S squalium  datarum 
lirpTaxifafia.  Siquidem  R r,  Ut  sv  ptxfuppo- 
fitzfuntxgnales.  f • 


Qua  re  ob  rem,  (3  quadrata  minima  exPO,&*oQ. 
cum  mediocribus  tunda  erant  squalia  maximis» 
Se  per  confcquens  inter  fc.ijs  mediocribus  aca- 
tis per  imaginationem;  qu$  erant  inuiccm  «qua- 
Iia,adhuc  quadrati  minima  remanebunt  squalia, 
«r  confcquenter  eorum  latera  po,&oq,,  quae, 
cum  fint  perpendicularia,  menfurant  diftantiam 
linearum  datarum  r t » Se  sv  a centro»  vt  con- 
ftac  ex  Dcfin.  4.  huius  Libri , & idc6  squales  re- 
dx  K T , Se  s V «qualiter  diftabunta  centro* 
Dicit  quoque  inuertendo  primam  partem. 
Quod  datis  redis  , V.  g.  r T , Se  s v ; qup  squi* 
diftenc  i centro  j quod  h*  lincf  inter  fe  erudt 
squales  Ad  quod  offendendum  ducende  rurfus 
sut  peripcdiculares  ro>&  oq^  qup  ex  Def.4.huius 
erunt  squales  infuper » Se  redas  datas  RT.Srst 
bifariam  diuident , quod  perpendiculariter  du- 
cantur a centro,  vt  ex  tj  propof  huius»  deinde 
trahendf  ro»8cos  . Qubpnfico. 

probatur  propof.  eodem  tenoire  * ac  pars  ante- 
cedens probata  eft . Nam  bafes  r o , & o s , vt- 
pote squale*  radi  j , dant  quadrata  f qualia  maxi- 
ma qus  funt  ro,&'os  } qup  etiam funt  xqua- 
lia  ijs,  quf  includunt  mediocribus  R p»  Seo.i  t Se 
minimis  oo.,&op;li tamen vna  mediocre , & 
minimum  ad  maximum  includens  referantur » & 
hoc»  quiaproueniunt  a cruribus  triangulorum 
nigri , Se  albi  angulum  redum  q.,  Se  p conclu- 
dentibus . vt  cx  propof.  1 1.  fecundi  condat ; ma- 
xima verb  a bafi . Minima  autem  quadrata  «qua- 
lia funt  iouicem  $ Quia  defcnbuntur  a perpendi- 
cularibus squalibus  o p , Se  oq..  Ergo  fublatis 
Sftis  minimis  per  imaginationem  quadrata  me- 
diocria inter  fe  xqualia  remanebunt , Se  per  con- 
fequens  Utera  eorum  squalia . Hxc  vero  funt 
crura  in  triangulis  albo  PR  , & nigro  sq,  qus  » 
2r,vt  diximus,  funt  quoque  medietates  datarum 
r't,  SfSQ..  Vnde  Ii  meuietates  funt  squales; 
fequitur  etiam ; quod  mtrgre  linee  datp  squidi- 
ftantes  a centro  r t , 8e  s v fint  squales , quod 
oportebat  offendere . 

THEOR.  VI.  PROP.  XVII.  Euc.iy. 
In  circulo  maxima  quidem  linea  ejl  diame- 
meter  ; aliarum  autem  propinquior 
centro  remotiore  t femper  maior  • 

SI  detur  circulus  , in  quo  dentur  du^protra- 
de  quomoJorumq;  V.  g.  z T V,8c  que 
rranfeat  per  centrum  s r , Omnium  maximam 
didteffesR  » qqc  per  centrum  tranfit,  reliquas  » 
quo  ei  propinqufores , cc  maiore*. Quod  vc  pro- 
betur ad  datas  non  tranfinintcs  per  cc  nu  am  z 
Rttv  deducitur  perpendiculari  s ab  qdo  centro» 
qus  fint  pl.&pn  vqup  enim  remotior  clt » vt 
i Qj  ex  Dcfin.  quarta  cuius  maiorem  perpendi- 


T V S VI. 

cularem  habebit . Detruncabis  itaque  alter!  mi- 
nori perpendiculari  ab  hac  maior!  squalem  por- 
tionem , qus  erit  P m , Se  per  hoc  pun&um  M » 
ages  aliam  perpendicularem  v x huic  I'  JL , Bf  puti* 
&a  , in,  quibus  circumferentiam  tangit  redis 
y p , & p x cura  centro  p connedcs  . Idemque 
fiat  de  remotiori  data  z conntdendo  pundt 
extrema  iri  circumferendam  definentia , cum 
centro  P redis  p z,8e  vq. 

Probatur  primo , quod  data  per  centrum  tran- 
fiens  s r fit  maior  quacun- 
^ I que  adignetur,  8rfitaffi- 

V/V>^X  \ gnata  z q..  Crura  trian- 

n*§r*  'n  centrutn 
£nenlja  p z f Se  p q.  liraol 
V funt  «qualia  , vtpote  radij 

V^V  medietatibus  s P » Se  p r 
diametri»  &per  centrum 
tranfeuntis  sr,  qus»  & 
radij  funt  „ Sed  duo  crura  cuiufcuraquc  trian- 
guli, ex  propof.  20.  primi  funt  maiora  bafi ; er- 
go, & diameter  squalis  cruribus  iftis  erit  maior, 
quam bafis  z q^>  Se  ita  probabitur  de  omni  alia 
linea  affignabili  , qus  tamen  per  centrum  non 
tranfeat , vt  patet . 

Probatur  quoque ; quod  propinquiores  cen- 
tro fint  maiores  diftantioribu*. 

Dup  Une$  ctv  affignata  eft  squalis  protrAdf 
pundatp  y x j quia  xqualiter  diftant  5 centro  ob 
perpendiculares  squales  protradasp  M.fiap  n?  8e 
cx  propof.  anteced.  qu$  squidiftaot  a centio  x- 
quales  funt  inuicc.  Sed  affignata  remotior  z Q^eft 
minor, quam  pundata  y x : Ergo, Se  minor  quam 
affignata  t v . Quod  ver6  fit  minor  » patet  ex 
propof.  2?.  primi . Nam  crura  trianguli  nigri, 
& alterius  y x p » vtpote  , quod  omnes  fint  radij 
funt  squalia.  Angulus  verdad  centrum  P niger 
minor  fc  comprehendente  y px  . Ergo , Se  bafis 
2 (^,  qup  eft  affignata  remotior  eft  minor , quam 
pundata  y x , Se  confequenter  minor»  quam  al- 
tera affignata  huic  «qualis  t v . 

EXPENSIO  IV. 

De  lineis  circulum  tangentiius  exterius . 

Vilis  proprietatibus  linearum  intra  circu- 
lum , remanent  ceteriorum  proprietate* 
eliminande  teri  mirabilca  propter  angulum  c6- 
ta&usjtjui.cu  fit  in  infimtu  augumetabilis.non  t— 
tnen  minimum  angulum  acutum  refitlineum  fa- 
perarc  poceft.  nec  angulus  redilincus.t-juatuucn- 
iibet  diminutus  , eopoteft  cfTe  minor . * 

THEOR.  I.  PROP.  XVIII.  Eue.lrf. 
Qua  ab  extremo  cuiujcumque  diametri  ad 
angulos  redas  ducitur,extraipfum  circu- 
lum ducetur. 

Et  in  locum  inter  ipfam  redam  lineam , & 
pcnpbcriam  comprebenfum  altera  reda 
Imeadua  non  potent. 

Et  femtetreuh  quidem  angulus  quauu  an- 
gulo acuto  redilincomatoreji. 

Reliquus  veto  minor. 

Tk  l Vitas  partes  complcftittir  propofitlo.quas 
JVX  lingulis  declarationibus  iliuftrare  opus  eft 
prima 


Diqitiz 
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prim*  eft  , quod  fi  adfit  diameter  a i ad  cuius  ex- 
tremum a ducatur  perpendicularis dac.  Dicit 
hancextracirculumeadere  . Et  probatur  per  re- 
dudionem  ad  impoflibile . 
t Si  namque  pofltbile  exiftimatur  ,qnod  intra 
circulum  trahi  queat.  Trahatur  a p coniungatur- 
q«e  eius  extremum  centro  reda  P Q^. 

Probatur.  Nam  angulus  niger  ad  a per  aduer- 
farios,  cim  mendaciter 
aderant  a p efle  perpen. 
dicularem  , eft  redus  ; 
Sed  angulus  ad  p eft  ci 
«qualis , vtpote  equi, 
cruri  trianguli  anguli 
ad  bafim , ex  propol.14. 
primi  propter  «quales 


7' 


gerT  a s circumferentia  » t , 8e  linea  circumfe- 
rentiam tangente  in  * comnrrhrnfus  , qui  eftre- 
liquus  anguli  interni  a pcnpheria  dnmetrgque 
conclufi . Dicit  inquam  hunc  anguium  conrin- 
genti«  , fir  reliquum  « omni  acuto  redilineo  cfl*e 
minorem. 

Probatur  . Nam  fequitur  ex  didis.  Etenim 
angulus  internus  eft  maior  omni  acuto  angulo , 
fed hic  efl  reliquus  eius  ad  complendum  redum  . 
Ergo  minor  omni  acuto  angulo,  qui  poflitvfque 
ad  redum* alium  acutum  redii tneum  complere  1 

■ ' COROL  LARIVM. 


t duo{,us  tantum  redis  «quales 


9t  p redos  hal 
ex  propof.  ij\ 
hws^rres  angi 

Prob.  etiam  hpc  pars  pofitiu£  hoc  pado.  Nam 
aflumpro  in  perpendiculari  so  quolibet  pundo  , 
V.g.  o iunguntur  o <^,  cum  ergo  huius  trianguli 
albi  angulus  ad  b red  is  fit  erit  angulus  ad  o mi- 
nor redo , ex  propof.  17.  primi , quare  crtt  maior 
Oebalis  * vtpote  fubtenfa  angulo  maiori  redo  , 
ex  propof,  19.  primi,  quam  s Q.  angulo  o fub- 
• lc“fe»  fir  confeqfcntcr  pundum  o extra  circulum 
bU‘  ^ ****  ^ Pun&°  afligna- 

In  fecandia  hac  parte  aderit  inter  circufcreiMii 
ap,  & perpendicularem  ad  extremum  diametri, 

I d, redam  aliam  non  pofle  trahi  a pundo  a,  quf 
circumferentiam Jnon  ingrediatur  ex  parte.  Et 
probatur  per  redudionem  ad  impoflibile.  Nam 
fi  hoc  euenire  poteft  ducitur , 8e  fit  pundata  a r, 
^ ad  quam  a pundo  obducatur  perpendicularis  Qjr 
ad  quodlibct  eius  pundum  y. 

Probatur  angulus  ad  T redus  eft , quia  Qjr  fa- 
da  eft  perpendicularis  j ergo  angulus  ad  a 
erit  minor , ex  propof,  17.  primi . Sed  ex  propof. 
t9  J>rimi , maiori  angulo  maius  latus  fubtendi- 
tur . Ergo  reda  a q_  fubtenfa  angulo  maiori  Y 
ent  major  quam  y q.  fubtenfa  angulo  minori  a« 
Sed  illa  eft  femidiamertr  $ ergo  Qjr  minor  feml- 
diametro,  8e  tamen  fi  pundataA  r non  intra  ci#* 
caderet , fed  extra  deberet  efle  maior  femi- 
diametro  ad  hoc  f vt  pundum  r Bjuod  efle t 
extr»,  copularet^quSobrem  pundum  V intra  erit. 

"^rtia  pars  affirmat  quoque  angufiton  interio- 
rem fadum  a circumferentia , & diametro,  vt  eft 
angulis  qj  t efle  maiorem  quolibet  acuto  redi* 
lineo . 

Probatur  . Nam  linea  faciens  quemlibet  acu- 
tum angulum  , nempe  minorem  redo , eflet  ve- 
luti  pundata  a r , vel  qualibet  alia  fi  rallis  ei,  quf 
i pundo  a inter  perpendicularem  ,8c  circulum  t 
iftis  minorem  angulum  efficeret . Sed  iam  often- 
fusn  eft  a r , Ce  quamlibet  alia  intra  circumferen- 
tiam cadere,  ergo  portio  circumferenti^  rema- 
net foras,  V.g. r A.Sed  harc  portio  circuli  facit  an- 
gulum internum  didum  circumferentia  diame- 
troque  conclufum  • Ergo  hic  angulus  erit  maior 
quam  acutus  ad  a a pundata  Jixmctfoquc  con- 
clufos. 

Dicit  undem  angulum  contingenti*  , qui  di- 
citur , 8e  angulus  Reliquus,  qualis  eft  angulus  ni- 


Hlnc  manifeftum  eft  redam  a diemetri  ex- 
. tremitate  orthogonaliter  ductam  t •fumcir- 
radi os, cruraque  qjp  J <ulu  tangere.Oftenfum  enim  eft  cadere  extra cjp- 

Q.A . Ergo  triangulum  culum , quare  in  folo  illo  extremo  diametri  cir- 
culum attingit,  &r  fi  prolungetur,cum  & prolun- 
gataorthogonalis  Iit  ad  diametrum  , cadet  extra 
circulum.  Vndc  non  fecabit.  Quare  tangen- ' 
tem  ad  quodeumque  pundu  m circumferenti c du- 
cemus , fi  trado  ad  illud  diametro,. perpendicula- 
rem ad  eius  extremum  excitabimus . 


a P duos  angulos  a, 
P»  9uod  eft  impoflibile,  quia 
omne  triangulum  omnes 


PROB.  I.  PROP.  XIX.  Euc.17. 

A dato  punflo  cxirinfecom  reclam  lineam  du- 
cere , qua  datum  tangat  circulum  . 

T Angens  linea  ea  dicitur  ex  a.Def.  huius, qu« 
circulu  tangens,  etiam  prnduda,non  fecat, 
quod  fcilicetexterioremcircumferentiamradat  , 
vt  inanteced.  propof.  eflet  s o $ intendit  ergo  hic 
docere  modum  quo  hfc  trahatur  • . 

Sit  itaque  circulus, cuius  centrum  r,  & fit  pun- 
dum  datum  v , a quo  hec  tangens  deducenda  fit. 
Connedatur  centrum  r , cum  pundo  dato  v fe- 
cante  v R,  4r  a pundo  vbi  fecat  » excitetur  per- 
pendicularis pq^  Deinde  centro  r ad  interual- 
lum  r v portio  (uffi ciens  circuli  ducatur, ad'cuius 
circumferentiam  prolugetur  perpendicularis  p 
vfque  dum  fecet , & a pundo,  vbi  fecat  Q.ad  cen- 
trum R reda  ducatur  Qjt . Quf  fecabit  circulum 
datum  minorem  in  t . A pundo  igitur  dato  v 
ad  hoc  pundum  fedionis  t,  reda  ducatur : 8c 
h«c  erit  tangens  quxfica,quf  tanget  circulum  da-  * 
tum  in  t. 

Probatur  angulus  ad  t niger  redus  eft ; ergo 
quf  expofeirur  xy.  ad  an- 
gulos redos  addiemetrum 
T r incidit  • Itaque  cR 
tangens . 

Qiiod  vero  angulus  niger 
ad  t fit  redus  probatur  • 
Nam  angulus  ad  p niger 
redus  eft.  Sed  hi  anguli* 
funt  «quales ; ergo , & an- 
gulus t eft  redus  . Quod  xcro  fine  «quales,  pa- 
tet ex  tt.  prop.  I.  Nam  triangula  v t r , Bc  aliud 
q^p  R habent  crus  vnum  minus  p r «quale  alteri 
r t , vtpote  femidiametri  circuli  minoris,  8e  aliud 
xr  alteri  rq» vtpote  femidiametri  circuli  maioris. 
Angulus  vero  niger  adcentrtt  n,eft  vtri fq;  com- 
munis . Ergo  fecundtim  eam  propofitinc  ».  pri- 
mi triangula  tota  erunt  «qualia, de  anguli  quoque, 
qui  fibi  corrcfpondcnc,  «quales , vt  eft  angulufi 
niger  p , Se  angulus  niger*T  . Quare  erunt  redi , 
cum  niger  p vnuscoru  talis  fit , ex  effed.  Vndc 
T v perpendi  cularis  erit , Seidcb  tangens . 

THEO^ 
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vi; 


Si  circulum  Ungat  refla  quapiam  linea  > 
i centro  veri  ad  contaflum  adiungatur  ; 
refla  quadam  linea, qua  adiunBa  fue- 
rit ai  ipfam  contingentem  perpen- 
dicularia erit . 

• „ ' 

T Angat  rcfia  a b circulum  in  c s &r  ab  hoc 
puncto  canta&us,  ducatur  ad  ceotrumic  s. 
Dicit  cflfc  perpendicularem  ipfi  a v . Quod 
probabitur  per  redudionem  ad  impoflibilc.Nam 
ducatur  quf  libet  alia  , que  fit  perpendicularis»  60 
hffV. g fitsv. 

Si  itaque  s v , vt  aduerfari)  fabulantur  perpen- 
dicularis eft,  erit  angulus 
niger  ad  v redus  , reliqui 
vrrb  ade»  Sr  ad  s oporte- 
bit , quod  fine  minores  re- 
do, cu  a.Cordll.prdp.l7.pri- 
miiin  omni  rnagulo  j.angu- 
)i,foldin  duobus  redis  *qu£-‘ 
tur.  Sed  quia  omnis  trian- 
guli  maior  angulos  maiorem  bafim  , latufqi  lub- 
tcndir.ca  tp.printi.Erit  itaque  sc  angulo  nigro» 
quem  reftum  appetant , balis  fubtenfa  maior  , 
quam  s v minori  angulo  c fubtenfa  » ar  c s eft  , 
vt  fetmftiamerer.rqualis  fcmiiiiametro  s R ■ qu* 
eft  pars  rotius  s v . Ergo  pars  tOet  tota  maior; 
quoti  eft  abturdum . 


THEOR.  IT.  PROP.  XXII.  Euc.*.* 

f , V 

Si  extra  circulum  fumatur  punflum  quod- 
piam , t y-akto  ducantur  refla,  tma per  * 
■ ' centrum  tranfiens,rehqua  alia  m cauam 
pertphtrtam , vel  connexam.  p 

Earum , qua  tn  cauam  protenduntur  tran- 
fiens  per  centrum , maxima ; catera,  qui 
viciniores  funt  linea  tranfeuntt  per  cen- 
trum ei, matares . 

Earum  autem.qua  in  conuexam  terminant , 
minima  esi  illa , qua  inter  punffdm  ex- 
terius ajiumptum , &•  pcripheriam  con- 
nexam interponitur  tendendo  ad  ctrtttu . 

Reliqua, qui  huic  vicinioresjeitmnores . 

Duavero  aquales  fotum  in  peripheriamfi*-  . 
dunt  vtrtnquc  maxima , vel  minima . 


H 


THEOR.  III.  PROP.  XXI.  Enc.i». 

Si  circulum  tetigerit  refla  quapiam  linea : 
J contaflu  veri  ad  angulos  reflos  refla 
linea  ipft  tangenti  excitetur , in  exci- 
tata erit  centrum  circuli  • 

S.H  circulus , quem  tangat  reda  B c in  pundo 
D » & ab  eo  pundo  erigatur  perpendicularis 
D T.  Dicit  in  Hac  centrum  repcriri.  Quod  fi  ali- 
quis ncgauerit.oftendetur  quodhbct  pundum  ab 
eo  aflign.uum  pro  centro  impoflibilitatera  inuo- 
luere.  Aflignetur  itaque  , 8c  fitptindum  a,  ad 
quod  ducatur  i contadu  d reda  a D , quf  ex  eis» 
qacoftendimus  in  procedenti  propof.  erit  quo-- 
que  perpendicularis . 

Probatur  itaque  faciliter.  Quia  ctitnDA  ad 
centrum  a fidum  duda  fit,  per- 
pendicularis erit  , faciet  que  an- 
gulos bine  inde  redor.  Sedetiam 
d T duda  eft  ad  angulos  redos . 
Quare , (cum  omnes  redi  fint  ae- 
quales , angulus  lineis  d c,  & d a 
ciaufus  albus  eflet  squalis  angu- 
lo c ruribus  oc  , 6e  i)  r feminigro 
comprehemo.QiH  albo  cda  parte  nigra  maior  eft. 
Qua  «iere  totum  effet  fup  parci  equalc , quod  re- 
pugnat. 


Aie  Propofitio  quinque  partes  babet , Br  ili 
omnibus  , vt  ly.  propof. eifdem  principijs 
innititur  , excepta  4.  probatione  , 8e  eodem  ino- 
#do  argumentandi  procedit,  vnde  ex  ea  facilis» 
fir  expedita  euadit . Dicit  primo  itaque;  quod  fi 
J eligatur  alTquod  pundum,V.g.  A extra  circu|pm,  • 
&cx  eo  in  concguam  pcripheriam  cadens  reda 
tranfeat  per  centrum  c : Haec  erit  maior  omni- 
bus , quepoffint  in- didam  concadam  pcriphe- 
riam cadere.  * 

Qinod,fi  negetur,  trahatur  quacumque  linea  I 
pundo  a in  cauam  peripberiam,  gr  fit  a c.,sDe 
hac  enim  , 8 1 de  qualibet  alta  , qu*  aflignetur  , 
probabitur  efle  minorem  linea  per  centrum  du- 
da ab.  Ad  qnod  oftendendum  ducatur  i pun-  n 
do  c pefiphcrifi  ab  ea  tangitur  ad  centrum^ 
redacc. 

Probatur  duo  crura  fune  maiora  reliquo  nimi- 
rum bafi  c a in  triangufb 
albo  Aqfe,ex  prop.xo.prami. 
Sed  «his  a cetro  ad  circut)^ 
ferentiam  terminans  c © =a 
aequale  portioni  b lineg 
ABpcrcetrum  tranfeuntis  • * 
Crus  verd  aliud  eft  idem,  ac 
ac  alia  portione  eiufdera 
per  centrum  tranCeun]^  II* 
nce.  Ergo  tota  ab  per. ipcn- 
trum  tranfiens  eft  mafor»  j 
quia  ac,  quf  per  centrum 
i non  tranfit , & fic  probabi- 

tur de  omni  alia  , qug  polfet  aflignari . 

Secunda  pars  eft ; quod  portio  a o , quf  cadit 
!n  peripberiam  conuexam , Sr  fi  protendatur  , ia  1 
centrum  caderet  , fit  omnium  minima  , ia 
circumferentiam  conuexam  cadunt . Quod  G.  n6 
credatur  • aflignetur  quf  cumque, Ar  fit  a d • Cort- 
iungaturque  pundum  d,  vbi  pcripheriam  taa-  9 
git , ad  centrum  linea  Q d,  habemuique  triangu- 
lum feminigrum  d a c . 

Probatur  itaq; . In  hoc  triangulo  bafis  o a eft 
minor  ex  mopof.  xo.  cruribus  fimal  fumptls  c i>,« 
& ad  . Sed  c d eft  zqualis  portioni  60,  cum 
vtraquei  centro  ad  circumferentiam  pertingat,'. 
Ergo  o a eft  minor  , quam  a d $ quod  volebam 
oftenderc  9 jJ 
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CORO L LAR  IVM  II. 


IN  TERTI  VM  LIBRVM  StrEMENTOR VM.’ 

©Ilendere,  & valebit  in  quilibet  alia  linei  , quae  - 

«Signetur  i idem  argamctuam  . 

Tertia  pars  eft Quod  fi  ali{  rede  prcter  A i 
trinfeuntem  per  centrum, in  cauam  peripheriam 
protendantur , vt  ac,  Se  a m»  illam e(Tc maiorem, 
que  magis  propinquat  tranfeunei  per  centrum 
ai  . QuodiVt oftendatur coniungatur  C r„ 8r cm* 
erontque  duo  triangula  feminigrum  ac  c»  & to- 
tam album  acm. 

Probatur  autem  . Nam  crus  trianguli  feml- 
nigri  c • eft  «quale  cruri 
triaguli  albi  M 6 : Sunt  enim 
ambo  radi)';  nimirum  duftl 
a centro  ad  peripheriam: 

Crus  verb  aliud  A © in  am- 
bobus triangulis  idem  eft . 

Sed  angulus  ad  © trianguli 
albi,  cum  fit  pars  , eft  minor 
angulo  ad  c trianguli  feml- 
nigri  } quod  infupcr  addat 
portionem  nigram : Ergo  ex 
propof.  19.  primi  bafis  A M 
erit  minor , quam  a c. 

Quarta  pars  aflcrit  iofSper.  Quod,  quf  funt 
riciniores  portioni  linee  tranfeuncis  per  centru 
extra  circulum  ao  fint  minores  remotioribus ; 
que  i di&o  pumfto  a in  conucxam  peripheriam 
cadunt , vt  funt  ap,&aq.-  Nam  linea  a p erit 
br  euior,qaam  a q ; quod  fit  vicinior . 

Probatur . N am  du&is  a centro  ad  circumfc- 
rentiam  redis  c p , Sr  c <t.id  punfta,  vbi  prfdi- 
dc  a p , Se  AQ^eam  contingunt , erunt  «quales . 

Sed  intra  triangulum  maius  a q ja  ab  extremis 
A,  Se  c dup  redf  cadut  c p,&  p a ,quf  ex  prop.  * I. 
funt  mlhores  duabus  a Se  c.  q„  cruribus  trlan- 
guli  A At  iam  duo  radij  c 9 ,8e  c «ijunt  «-' 
quales  : Si  itaque  auf-rantur,  remanebit  a p mi- 
nor, qulm  a ^ Et  fic  oftendetur  de  quibufcqn- 
que  alijs,  qup  poflent  duci  • 

Quinta  pars  eft  tandem  . Quod  dup  re&p  li- 
nee, hinc,  Se  inde  duci  poffint  ad  lineam  tran- 
feuntem  per  centrum  xquidiftantes , quae  fint 
«quales  . Infpice  figuram  Coroll.  fequen. 

Quod  , vt  dcmonftretur , fiat  angulo  ad  cen- 
trum c albo , angulus  «qualis  niger » Item  ad  c, 

Se  trahatur  A ^ Et  probatur  fic  propoficio . 

Nam  duo  crura  c nalbi  , A Qjs  nigri  trian- 
guli, vtpotc  radij, funt  «qualia  . Anguli  vero  ad 
© , tum  niger,  tum  albus  funt  *qualcs,&  crus  c A 
commune  j Ergo  e?  prop.  ©l.  primi  > bafes  a 
& a D erunt  «quales  . ./• 

Quod  vero  nulla  alia  pollit  e(Tc  tftis  «qualis  5 
patet  ex  eo , quia  deberet  trahi,  vel  remotttis,vtl 
propinquius  ad  lineam  centralem  c a , Se  iam 
probatum  eft  lineas  redq  tranfeunti  per  ccntrfi 
propinquiores  effc  minores  $ remotiores  verb 
maiores. 

COROLLARIVM. 

COIlige , quod  licet  Eucli- 
des foltim  demonftrapc  de 
lineis  cadentibus  in  circumfe- 
rentiam conucxam , eadem  ta* 

men  demonftracio  r alet  in  H-  . imunl  clCjm  trahtn- 

»««  cad-nt  bu.  in  concauaqi.  . ™/'“r  pt”° „^mque  «r.iccm  v , & 
« paiet  de  lineis  »*.&**•  fJ“f*”*VdVd«  vtrofquc  in  dnaspat.es: 
Et  prunb  probabimus  de  voa  parte  • 

Triangulum  itaq{  nigrum  a V c habet  cx  prop. 
14.  priirn  angulos  ad  a,  &^inukc  xquales/ um 


G Oli  igitur  1.  Quod  licet  EuclI  des  demon  - 
ftrarit  de  lineis  cadentibus  ad  vnam  par- 
tem; ver  ificatur  tamen  etiam  de  lineis  cadentibus 
hiac,&  inde  1 cum  fic  par  argumenti  ratio  i dum- 
modo vna  fit  remotior  alteri . 

expensio  V. 

De  Angulis  in  circulis  inexilientiius . 

DVplex  eft  angulus  re&ilinrus  in  circulo  in- 
exiftens  , alius  eft  ad  centrum,  alius  eft  ad 
circumferentiam.  Comparat  veri  iftos  angulos, 
tum  inter  fe  , tum  prout  funt  in  fegmentis  ,tum 
in  penpherijs  , quibus  infiftunt,  tum  angulis, 
quos  facit  contingens  ctim  aliqui  linei  intrinfe- 
c£,8e  omnes  iftp  propofitiones  ver£  fundamen- 
tales funt  jcum  ex  ipfis  multa  , multaque  dedu- 
cantur ad  Parallaies  preclpue  (pedantia , Se  ad 
figuras  defcnbe&das , ad  finus  inueniendos,  8ec. 

THEOR.  I.  PROP.  XXIII.  Euc.10. 

In  circulo  angulus  ad  cmtrum  duplex  e/? 
angui t ad  circumferentiam » cum  fue- 
rit eadem  cncult  circumferentia  • 
hafis  angulorum . 

TRibus  modis  poteft:  artidere  ; qubd  eadem 
circumferentia  fit  bafis  angulorum  duo- 
rum, quorum  vertex  vnius  ad  centrum  terminet , 
alius  verb  vfqj  ad  circumferentiam  extendatur  . 
Nam  poteft  euenire , qudd  crura  incipientia  ab 
ijfdem  punfiis  pefipher if , V.g.  c d exterius , fe- 
rantur, vt  in  prima  figura  crura  a c , Ir  a D an- 
guli ad  peripheriam  c a d cadunt  extra  angu- 
lum ad  centrum  c v d . Vel  poteft  euepire,qubd 
vnum  crus  feratur  fuper  aliud  , vt  in  fecunda  fi- 
gura c a ducitur  fuper  c v , eidemque  lineam  fa- 
cit . Vel  tandem  poteft  euenire  ; quod  vnum 
crus  anguli  ad  circumferentiam  lecet  aliud 
anguli  ad  centrum  , vt  in  tertia  figura  c a fe- 
cat  crus  v d . Sed  quomodocumque  id  efkniit, af- 
firmat Euclides  j*quod  femper  angulus  ad  cen- 
trum : nempe  c V d eft  duplus  anguli  ad  circum- 
ferendam C A D . * 


TRACTATVS  VI. 


Jit  trungufutn  Ifofceles  ob  eriira  dud  v a»  & v c, 
quat  funt  fcmidiametri . Sed  ipfi  ijfem  anguli  c» 
Sta  ex  propof.  17  primi  funt  arquales  externo 
albo  ad  centrum  v : Ergo  angulus  v albus  ad  ce- 
tram cft  duplus  angulo  nigro  A ; qui  cft  ad  cir- 
cumfercntlam  . 

Deinde  idem  quoque  ofltadetur  de  alit  parte 
firnili  prorfus  argumentatione  . Triangulum 
album  a v o Ifofcele*  ob  crura » & radios  arquales 
A V)  8fv  D habet  angulos  a , Be  v aequales  . Sed 
angulus  externus  ad  v niger  cft  aequalis  Ulis  duo- 
bus : Ergo  cft  duplus  vnl  eorum  , V.g.  angulo 
albo  A : Sed  angulus  niger, & albus  ad  a angulum 
torum  integrant  ad  peripheriam^  ficut  angulus 
niger>&  albus  ad  v Integrat  angulum  ad  centrum: 
igitur  Ii  partes  anguli  v erant  duplar  partibus  an. 
guli  a ; & totum  erit  duplum  tot: . 

Probatur  in  fecundo  cafu  eodem  prorfus  argu- 
mento . Nem  triangulum  nigrum  Avniax.fi- 

{;ura  eft  Ifofceles.  Quare  anguli  ad  balimarqua- 
es  funt;  fed  angulus  y albus  ad  centrum,  vtpote 
externus  cft  aqualis  illis  duobus , ex  propof.  17. 
primi.  Ergo  eft  duplus  yai  eorum ; nimirum  an- 
gulo A, 

Progr-fT.  I.  Probatur  quoque  In  tertio  cafu. 
Nam  tra&a  a pun&o  a per  centrum  y reda  a e. 
Fient  duo  anguli ^ ynus  ad  centrum  c y d* 
alius  ad  peripheriam  c ad,  fuper  eandem  cir- 
cumferentiam • d . Et  eadem  prorfus  , que  ie 
fecunda  figura  de  hae  dicemus . Nam  crus  c a 
delenit  pro  ytrifque  . Vnde  idem  argumentum 
valebit,  &r  angulo  nigro  ad  d,  feminigerrimoq; 
ad  a eritequal  s angulus  ad  aentrum  fcmialbus 
c v c»  & ideo  duplua  ipfi  a. 


ProgrelT.x.  Trianguli  quoque, partes  dirorum 
maiorum  funt  eiufarm  rationis  ,ac  in  fecundo 
cafu,  nempe  albus  «vc  , & nigerrimus  vac. 
Nam  crus  c Adcferuit  mifque  } Quare  albus  ad 
centrum  y cft  duplus  nigerrimi  ad  peripheria  a. 

Cum  itaque  harc  pars  alba  externa  apud  y fit 
dupla  parti  n.  gerrimp  apud  a internp  in  triangu- 
lo c y a ,&  cx  Progr.  1 . totus  quoq;  angulus  a y d 
externus  fit  duplus  angulo  toti  interno  c ad  in 
triangulo  v A d $ Ii  auferatur  , tumab  angulo  to- 
to ad  centrum  c v d ixtcrno  pars  alba  , tum  ab 
angulo  togk  ad  c rcumferentiam  interno  nigro 
apud  a nigerrima  pars  : quod  rtfiduum  erit  an- 
gulus niger  c y d ad  centrum  erit  , & reflabit 
duplus  quoque  anguli  rfign  cad  ad  circumfe- 
rentiam . 


THEOR.  II.  PROP.  XXIV.  Eoe.si: 

In  circulo  , qui  in  eodem  fegmenlo  funt  an- 
guli, Junt  imteem  aquales . 

HA  c propoli  ti«  tres  cafus  potefl  habere.  Seg- 
menti: enim  circumferentiae  , vel  potell  ef- 
fe  malus  femicirculo,  vt  in  prima  figura  fegmen- 
tum  caid.  Vel  minus . vt  in  fecunda  c a b d. 
Vel  ei  srquale,vt  in  tertia  figura  fegmentu  cabd. 

Sit  itaque  hoc  figmentum  femicirculo  raaius 
yt  in  prima,  in  quo  fint  duo  anguli  a albus,  8r 
* niger  ad  circumferentiam  . Superque  eam  cir- 
cumferentiam, fuper  quam  Inexillunt  , yt  e d 
iuxta  propof.  antecedentem  fiat  angulus  x ad 
centrum*totus  niger  trahendo  crura  cx&xo. 


Probaturque  propofitio.  Angulus  a ^Ibus  ad 
circumferentiam  iuxta  preced.  propof.  eft  femiT 
fis  anguli  nigri  x ad  centrum : Sed  eiufdem  nigri 
x ad  centrum  eft  quoque  femillis  angulus  b niger 
ad  circumferentiam  . Ergocdm  x niger  , & ai-  : 
bus  a fint  medietas  eiufde.inter  fe  erunt  f qoalcs. 

Ad  probandam  fecundam , & tertiam  partam 
fimul  neccfse  dl  diuidere  angulos  a , 8e  * per  li- 
neas tranfeuntes  per  centrum  a s , & x e quem- 
libet in  duas  partes  nigram , fir  albam . Infuper 
& trahere  feroidiametros  cx,  & x d,  8e  iam  vi- 
des angulum  partialem  ad  a album,  tamfecun- 
df , quam  terti  j figurj  habere  angulum  ad  cen- 
trum ex  nigTo  , nigerrirooque  integratum  cxs. 

Sed  eundem  nigerrimum  , & album  e xd  obti- 
nere quoq;  alteram  portionem  nigram  anguli  b. 
Portionem  vero  albam  anguli  sin  vtraque  figu- 
ra habere  pro  angulo  ad  ceptrum  angulum  *!- 
grumcxE : Sicut  8f  anguli  a portio  nigra  obti- 
net pro  angulo  ad  centrum  angulum  album  d x s. 

Hi*  perceptis . 

Probatur  fic . Duo  anguli  ad  centrum  niger  , 

& nigerrimus  cx  s funt  dupli , cx  prfced.  pro- 
pofitione  portioni  albf  anguli  a . Angulus  verb  1 
albus  ad  centrum  d x s eft  portioni  nigrer  ad  a 
duplus.  Ergo  niger  nigerrimus,  & albus  fimul  3 
eft  duplus  tot:  angulo  nigro  alboque  ad  circum- 
ferentiam a.  Sed  hi  tres  albus  niger  nigerrimu£- 
que 'ad  cemrum  funt  dupli  quoque  totius  anguli 
» ad  circumferentiam : Siquidem  niger  eft  dupl  us 
eiufdem  b portionis  albf  ; nigerrimus  , Sc  albas 
E x d ad  cctrum  portionis  nlgrf  ad  b.  Quare  an  - | 

gulus  b niger  albufque  totus,  & angulus  a albus 
nigerque  totus  funt  fcmifEs  anguli  totius  por- 
t ion  bus  alba,  nigerrima,  nigraque  conflantis 
ad  centrum.  Quare  inter  fe  erant  zquales. 

THEO. 
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Quadnlalerorum  in  circulis  defettptorum 
4nguh,  qui  ex  aduerfo,  duobus  redis  * 
funt  squales . 

Olclt;  quod  (i  quidrilueram  quadcnmque 
circulo  ioferibatur  ca.d  illius  unguli 
oppofiti.quales  funt  s.S-c.iut  ».«ro  funt  duobus 
«Sis  zquales  . Quod  , vt  probet  , trahit  duas 
diagonales  lineas  a d,&  c B,qu?  angulos  in  duas 
portiones  diuidunt . 

Probatur.  Nam  anguli  A pars  nigra  e (i  aqua- 
lis  parti  nigr?  angui:  B , 
ex  prp c.propof.  quod  fint 
in  eode  Tegmento  cabo. 
Similiter  etiam  pars  alba 
anguli  a>  quod  fit  ineo* 
dem  Tegmento  b a c eo, 
erit  «qualis  parti  alb? 
anguli  c.  Igitur  totus 
angulus  a Teminfger  xquatur  duabus^  portioni- 
bus nigr?  b , 8r  albe  C • Sed  addamus  ^ftis  portio- 
nibus alb?  c,  &nigtc  B angulum  D femi nigrum 
totum  erunt  ifti,  ex  propoT.  17.  primi  duobus  re- 
dis «quales ; Siqulde  Tunt  interni  triangulo  cbd. 
Quamobrem  angulus  totus  a niger,  albuTque 
fice  haram  portionum, quibus  aequatur,  nigrae  b, 
fralb?  cTubfUtutus  , cum  angulo  d Terni  nigro. 
Faciet  duos  angulos  duobus  redis  aequales : Eo- 
dem modo  procedet  demonftratio  in  oppofitis  b, 

^ & c.  Quare  patet  propofitio  , 

THEOR.  IV.  PROP.  XXVI. 

In  aqualibus  ctrculis  aquales  angui/  aqua- 
libus peripherijs  infiflunt , fiue  ad  cen- 
tra , fiue  ad  penpherias  conilttuti 
infiftant . 

SI  fint  duo  circuli  aequales  , quibus  fiant  dao 
anguli  ? qui,  vel  ad  centra,vt  Tunt  nigri,  vel 
«d  circumferentias,  vt  albi . Dico  illos  angalos 
fubtendere  portiones  circulorum  aequales  , vel 
cis  iafiftere . Quod  eft  idem . 


Probatur  primb  de  angulis  aequalibus  ad  cen- 
trum . Nam  Tegmentum  primi  cah  «quale  eft 
iegmento fecundi  r a s,  & toti  circuli  pr?fup- 

K nuatur  aquales.  Ablatis  ergo  a circulis  «qua- 
tis * Tegmentis  «qualibus  portiones  «quales 
remanebunt ; nimirum  o h , & r s. 

Quod  vero  Tegmenta  cah,Stias  fint  xaui- 
lu probatur.  Quia  ex  defin.  9.  ea  Tegmenta  funt 
aequalia,  qux  angulos  «quales  includunt:  Sed 
A 1 8c  a Tunt  «quales . Siquidem  dimidij  Tunt , 
ex  propof.i;.  huius  «qualium  angulorum  nigro- 
rum ad  centrum  . Quamobrem  circulorum  por- 
tiones o h , 8r  r a s , in  quibus  loluoc,  erunt  ' 
«quales  . 


Quare  Trquicur  quoque  Tecunda  pars  . Narii 
fi  fiant  anguli  ad  periphcrias  «quales  a.  , & \ 
infiftcnt  ? qualibus  fermentis  ex  eadem  defin.  10. 
Quare  ijs  iegmentis  a circulis  «qiialibus  ablatis 
portiones  circulorum  oh,  & rs  remanebunt 
«quales  . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXVII. 

In  squalibus  arculis , unguit  qui  actualibus 
peripheiijs  tnfijlum,  funt  inter  fesqua- 
les , fiue  ad  centra,  fiue  ad  periphe- 
rias  conflituti  infiftant . 

HjEc  propofido  conuertit  antecedentem. Sed 
alio  pado  oftenditur.  Nempe  per  redu- 
ftionem  ad  impoffibile . Detur  itaque  duo  circu- 
li «quales  , & anguli  in  illis  a , & b , vel  ad  cen- 
trum c,  & d , qui  infiftant  peripherijs  «qualibus 
PQ^Sr  m n . Dicit  eoi  ar.gulos  fore  stejuaUs  . 

Nam  fi  non  funt , ducatur  pundata  c x , que 
faciat  angulum  nigrum  ad  centrum  c primi  cir- 
culi «qualem  angulo  albo  ad  d centrum  fecundi 
circuli , prout  volunt  aduerfarij . 


Tunc  probatur  angulus  nrger  ad  c centrum,' 
vt  falfo  mentiuntur  aduerfarij  eft  «quilis  angu- 
lo d albo  fecundi  circuli . Ergo  infiftant  pe- 
rtpherijs  «qualibus , ex  propof.  antcced.  Quare 
portio  peripheric  P x eft  «qualis  portioni  m h 
fecundi  circuli.  Sed  eidem  ex  fuppofitione  eft 
«qualis  portio  p <^,  Ergo  portio  p Qjerit  «qua- 
lis fu?  parti  p x . Qupd  eft  impoffibile  • 

Eodem  modo  probatur  de  angulis  ad  peri- 
pheriam  a , & b . Nam,  fi  non  Tunt  «quales.  Ad- 
nerfarius  faciat  eos  «quales  trada  linea  a R:Erit- 
que  angulus  niger  ad  b,  ?qualis  angulo  albo  ad  a. 
Quare  peripherie  portiones, quibus  infiftunt,N  r, 
& p Oberunt  «quales  . Sed  quoque  portio  m n 
eft  «qualis  eidem  p Ergo  portio  minor  n r 
•flet  «qualis  maiori  n m . Quod  eft  abfurdum  • 
COROLLARIVM  I. 

GOUigitur  hinc  primo.  Quod  fi  du?  line? 

in  circulo,  vt  a b , & c d intercipiant  duas 
«quales  portiones  circuli,  vt  c a , fir  * d Tore  in- 
uiccm  parallelas,  quia  trafta  a n incidente  angu- 
li nigri  alterni  Tunt  «quales  ob  portiones  «qua- 
les , quibus  infiftunt  ex  prcmifsa  : Quando  ve- 
ro anguli  alterni  fiunt  ab  incidente,  vtcft  ad 
«quales  , dux  fuper  quas  cadit  , paralie!?  Tunt , 
ex  propof.  »8.  primi . 


COROLLARIVM  II. 

ELUdtur  rurfus  duarum  linearum  Tc  reflan- 
gule  decurtantium  , &per  centrum  tran- 
feuntium . Angulos  ad  centrum  quart?  circuli 
infiftre.  Nam, cum  faciant  quatuor  re&os  a b c d, 
K ‘ 2 8c  om* 
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* omne*  f«£i  «quales  fint  , oportebit,  etiam 
circumferentias , quibus  In- 
fiftunt efle  «quales  : Et  ideo 
circumferentiam  in  quatoor 

portiones  efle  diuifam,  quf 
dicuntur  quadrantes . Qua- 
re quoq;  euidens  eft;  omnem 
angulum  acutum  infiftere  mi- 
nori portioni  quadrantis  ; 
quia  eft  jninorredo  : Obtufum  vero  maiori  cir- 
cumferenti? , quam  quadrans  fit  j quia  eft  maior 
redo , 


COROLL ARIV M III, 

COIligitur  item  • Quod  ili? , que  in  circu* 
lo  coni  ungunt  parallelas  «quales  arcus  In- 
tercipite* ad  partes  oppofitas,  vtfunt  ad. 

> F pun&atf  coniungentes  parallelas  arcus  ?quo* 
intercipientes  e d ad  a q , & a * ad  x v , adhuc 
efle  parallelas . Ratio  eft  • quia  ,dbn  a c fit  in- 
cidens in  pundstas  , Se  anguli  alterni  fint  «qua- 
les ob  «qualitatem  portionum  circuli  cd,8(ac, 
quibus  infiftunt , ex  propof.  |o.  primi,  pundat« 
quoque  «quldiftantes  erunt . 


A t y s vi.  , 

Nam  anguli  ad  centrum  atqualesiqualium  trU*. 
gulorum  , qualia  funt  oftenfa  alburni  8t  nigrum 
* ad  9 bibent  etiam  bafes  arqualesi  ex  »1.  primi 
» i,  dr  i c ■ Sr  aqualibus  peripberi)!  infiftunt , 
v«  a c i & a ii , ex  prjeced.  .Bc  ideo  erunt  aquales 
portiones  > A,  Bc  c a, 

THEOR.  VI.  PROP.  XXVIII.  Euc.,l 

}n  circulo  angulus  , qui  in  femiarculo  re- 
flus  e/i , qui  autem  m maiore  fegmenta, 
minor  reHo : qui  autem  in  minor  c maior 
r(l  reflo . Infuper  angulus  maioris  feg. 
mcnli , reflo  quidem  maior  cfi , minor it 
veri  fegmenn  angulus  minor*fl  reflo. 


COROLLARIVM  IV. 

D Educitur  etiam  . Quod  fi  e epuodataprr* 
tendatur , & fimiiiter  diameter  vfqiie  dum 
occurrant  in  o, «qualem  futuri  diametri  portio- 
nem » qu?  extra  circulum  prolungatur.vt  eft  d o. 
Se  lineam  a c in  circulo  ei  «qukbftantem.  Ratio 
eft , quia  e o , & a d pundat?  funt  paralie! ? fimi- 
iiter ,frop,&AO.  Quare  a o o d erit  paralle- 
logrammum  , ex  dcf.J f.  primi . Quare  ex  pro- 
pof. 34.  primi,  latera  aduerfa  erunt  inter  fe«- 
qaalia.  VndeoD  erit  «qualis  red?  a o , Se  fi 
alias  protendas  eodem  modo  idem  fequetur.Qua* 
re  diameter  produdum  extra  circulum  «qoabi- 
tur  omnibus  In  circulo  exiftentibus  fibl  paralle- 
lis , vt  eft  c c^qu?  «quatur  tribus  in  circulo 
exiftentibus  , Se  fibi  parallelis  c d,  Se  a g,  Sc  t r, 

COROLLARIVM  V. 

GOlligitur  quoque  red?  i c portione  circuli 
fubtendenti  efle  parallelam  lineam  ADta- 
gentem  pundum  medium  peripheri?  fubtenf? 
b ac,  quale  eft  A . Quia  ill?  funt  paralie)? , fu- 
per  quas  reda  cadens  angulum  facit  externum  . 
& internum  oppofitum  , Se  ad  eafdem  partes  a- 
qualem . Sed  angulus  a niger,  Se  * »9.  albus  funt 
«quales , cum  redi  fint , vt  didum  eft  . 

Ergo  funt  tangens  a d,  & fubtendens  bc 
parallele;  vt  figura  Icquenti. 


COROLLARIVM  VI. 
Qlligitur 'tandem.  Quod  Tibc  fcccturpcr 
A £ medium  per  aliquam 
— lineam  a centro  pro- 
uenicittcm  , Sc  por- 
tionem circuli,  quam 
fubtendit  fccari  per 
medium, & viccuerfa. 


C 


H 


f J£.c  propofitio  quinque  partes  habet . Sed 
_ _*  qu? , primi  oftensi  c?tcr?  fociles  cuadant. 
Primam  itaque  partem  primd  declarabimus.  Di- 
cit itaque,  quod  angulus  in  fcmicirculo,  vt  eft 
c » niger  nigerrimufque  fimul , cuius  vertex  ia 
circumferentia  eft , bafis  vero  illum  fubtendens 
totus  diameter  a b , redus  eft . Quod , vt  often- 
datur , ducenda  eft  reda  C D,  & prplungandum 
latus  c a in  o. 

Probatur  angulus  externus  albus  c eft  «qualis 
angulis  internis,  & op- 
pofitis  A 3 Se  9 totius 
trianguli  aci,  cx pro- 
pof. 17.  primi  . Ergo 
eft  etiam  equaJis  angulo 
interno  ad  c , qui  niger- 
rimus nigerque  fimul  , * 
Probatur.  Nam  an- 

SIus  a , & angulus  x 
n «quales  eius  duo- 
bus portionibus , Se  a quidem  mgr? , angulus 
verb  x portioni  nigerrime  : Ergo  Se  e?dcm  por- 
tiones sut  «quales  angulo  externo  albo  c.  Quod 
vero  angulus  a fit  «qualis  portioni  nigre,  patet 
ex  propof.  14  primi.  Nam  funt  anguli  adbafim 
In  triangulo  Jfofcele  ac  D,  cum  duo  crura  fint 
femidiametri  a d , & c d.  Quod  vero  x fit  «qua- 
lis portioni , Se  angulo  nigerrimo  c , eodem  ar- 
gumento probatur . Nam  triangulum  totum  ni- 
grum ob  crura,  qu?  funt  femidiametri  eft  Ifofce- 
les , vnde  x,  & c nigriores  , vt  anguli  ad  bafira 
funt  «quales . 


Dide  quoque  . Quod  fi  in  maiori  Tegmento 
fit  abc  angulus  erit  minor  redo,  & fi  angulus 
a x o , fit  in  minori  fegraento  em  redo  maior  . 
Quod  , vt  probetur  , trahatur  a pando  a diame- 
ter in  vtrifque  fegmentis  a d . T rahaturque  crus 
Bt> faciens  , ex  pr?ced.  probat  angulum  redum 
x ad.  Nam  angulo  in  maiori  fegmento  abc» 
addit  partem  nigra;vnde  a bc  minor  erit  redo,  at 
angulo  in  minori  a x o parte  nigra  minor  eft 
idem  redus.quare  abo  maior  erit  redo. 

Dicit  tandem  circumferentiam  maioris  Teg- 
menti facere  cum  reda  fubtenfa  , angulu  redo 
maiorem ; Ac  minoris  fegmciui  redo  minorem, 
' ■ »d 
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Ad  quod  oftendendum  infplciatur  prima  figura  . 
Nam  cb  erit  fubteofa,  & peripheria  Tegmenti 
naioris  crb,  minoris  vero  exi,  cum  ergo  an- 
gulus c r.&us  fit,  Se  reda  c a intra  circulum  ca- 
dat; Patet;  qubd  circumferentia  extra  cadens 
* ca  faciat  Tuum  angulum  , cum  redae  b maio- 
rem redo.  At  in  minori  Tegmento  peripheria 
cx  lineam  c o foras  relinquit ; Quare  facit  cum 
c a angulum  redo  minorem  j quia  angulus  oci 
maior  redus  eft  , vt  prima  parte  huius  propof, 
eftofteofum  . 

COROLLARIVM. 

* • - * ■ 

m 

COIligitur  hinc.  Quod  fi  fiat  triangulum 
redmgulum  (juodeumque,  Se  maior  eius 
btfif  b furiam  dmifi  aflumatur  pro  centro  inter- 
oailu  medietate  eius  pr;bente  , circulum  necef- 
firio  per  tres  vertices  extremos  angulorum  re- 
danguli  eflfe  tranfiturum.  Quoniam, fi  non  tran- 
firet , vei  Tecaret , vel  fupra , Te  fleterct : Si  feca- 
rrt , ergo  lam  intra  illud  red  anguium  triangu- 
lum equule  ei  pofTet  conditui  contri  propof.  ii. 
primi : Si  fuper  tranfiret,  poffet  conftitui  trian- 
gulum angulum  redum  comprehendens,  Se  tunc 
angulus  redus  redanguli , vtpote  comprehen- 
fos , ex  propof.  »i.  primi  effet  maior . 

THEOR.  VII.  PROP.  XXIX.  Euc.ji. 

Si  circulum  tetigerit  aliqua  refla  linea . 
A contaflu  veri  producatur  aliqua  refla 
linea  circulum  fecans ; Anguli , quis  ad 
contingentem  facit , aquales  funt  illis 
angulis , qui  in  alterni  chculi  fegmentis 
confi  fiunt . 

Sit  tangens  cjrculum  c L In  pundo  a , a quo 
reda  educatur,  que  fccet  circulum  in  duo 
fegmeata,  vteft  ad,  Hec  vel  per  centrum  tran« 
fibit,  vel  non.  Si  tranfibit  per  centrum,  erit  pri- 
mus cafns  , de  quo  primd  dcmonftratio  erit . 

Cafus  I.  A fTerlt  itaque  , quod  hfc  tranfiens 
per  centrum  ad  faciet  angulum,  cum  tangente 
cqualem  angulo,  qui  comprehenditur  ab  alter- 
no Tegmento  j nempe  angulum  nigrum  ad  a dex- 
trii  angulo  c nigro  finiftri  Tegmenti ; Angulum 
▼ero  finiftrum  ad  a album  angulo  Tegmenti  dex- 
tri b albo. 

Probatur  vero.  Omnes  redi  anguli  funt  ; qua- 
les . Sed  anguli  Tegmento 
rum  c , & b redi  funt  »•  ex 
prgced.  Se  anguli  c a d , & 

L a o , quos  perpendicula- 
ris per  centrum  tranfiens 
facit,  cum  tangente  funt, 
ex  propof.  30.  huius  redi : 
Ergo  omnes  funt  aequales. 
Cafus  2.  Dicit  quoque  idem  effe , &r  euenirc  . 
€i  linea  d pundo  a egrediens  non  tranfeat  per 
centrum,  vc  in  hac  fecunda  figura . Namangu-  • 
lus  dexter  albus  nigerrimtifque  ad  a I fecante  a d 
tangcnceque  o l fadus  eft  aequalis  angulo  c Teg- 
menti finiftro  , ficut  Se  alius  niger  ad  a eft  aequa- 
lis alteri  nigro  B.  Quod,  vt  probetur  trahenda 
efl  a f , qu;  tranfeat  per  centrum  , Se  trado 
crure  df  conft  i tuendum  cXl  rcdangulum  trian- 
gulum adf  . 
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Probatur  propof.  Angulus  niger  o a d eft  ae- 
qualis angulo  apud  f in 
triangulo  adf.  Sedift* 
angulus  f eft  aequalis  an- 
gulo nigro  b . Ergo  an- 
gulus b niger,  Se  niger 
apud  a funt  inuiccm  ae- 
quales. Probatur  ex  pro- 
pof. 24.  huius , quod  an- 
gulos f in  criagnio  adf 
fit  aequalis  nigro  b : Quia 
«ft  in  eodem  fegmento  a b f d » Probatur  quoqj 
quod  idem  angulus  f , fit  aequalis  nigro  a : Quia 
niger  d ex  anteced. redus  eft,  quare  ex  propof.17. 
primi , reliqui  nigerrimus  apud  a , Se  apuds  vni 
redo  erunt  aequales  : Sed  angulus  niger  , niger- 
rimufque  apud  a redus  eft  : E<  go  ablato  angulo 
nigerrimo,  cum  quo  angulus  apud  f,  & niger 
apud  a aequantur  vni  redo  , reflabunt  inuiccm 
anguli  p , & a niger  aequales  . Quamobrem  an- 
gulus b angulo  F aequalis  , aequabic-quoque  angu- 
lum nigrum  apud  a# 

Sic  probatur  de  angulo  dextro  lad,  quod  fit 
aequalis  angulo  finiftro  a c d in  fegmento  : Nara 
b niger,  Se  c albus  in  quaJrilatero  c ad  b , ex 
propof.  2;.  huius  aequantur  duobus  redis , Se  fi- 
mi liter  anguli  niger  , Se  l a Dapud  a aequantur 
duobus  redis  $ Sed  iam  oftenfum  eft  angulum  b 
nigrum  effe  aequalem  angulo  a nigro  . Ergo  reli- 
quum nigerrimum.  Se  album  ipfius  erit  aequale 
angulo  aloo  c in  triangulo  a c d Tegmenti. 

PROB.  V.  PROP.  XXX.  Euc.j*. 

Super  data  refla  linea  defer ibere  fegmentum 
circuli  > quod  capiat  angulum  aqua- 
lem dato  angulo  refhlineo . 

DOcet  hfc  conftituere quodlibet  Tegmentum 
fuper  quamlibet  redam, quodeapiat  angu- 
lum aequalem  dato  angulo  redi  lineo  . 

Et  quidem  fi  angulus  redus  datus  fit , non 
oportebit  , mfl  diuidere  lineam , V.  g.  cd  bi- 
fariam , & ibi  centro  pofito  in  l deferibere  fe- 
micirculum  . Nam  ex  didis  propof.  28.  capiet 
angulum  redum, qui  erit  f qualis  dato  ; cum  om- 
nes redi  fint  equales , Sed  fi  non  fit  redus  , at 
acutus , vc  , tunc  magis  operis  requiritur . 

Sit  itaque  angulus  datur  Q^acutus»  cui  arqua- 
_ lis  capax  fuper  linea  c M facere  oporteat  aliqubd 
fegmentum  circuli . Ducatur  ad  initium  eiusc 
linea  ea,  qu;  faciat  angulum  acutum  nigrum 
; qualem  angulo  dato  & ad  eam  erigatur  per- 
pendicularis, exiens  a pundo  c,  qu;  (it  oc.  Se 
portione  nigerrima  compleat  angulum  redum, 
& ab  altero  extremo  m pandata  alia  ducatur 


verfus  perpendicularem  , qua*  faciat'angulum  a 
m nigrum  ^qualem angulo  nigerrimo  ad  c.  H 
namque  fundat;  c L,  IrL  M,  vt  fubtenfe  angui 
;qualibus 
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«qualibus,  ex  propoC.I*.  prirai  erunt  «quales. 
Quare  fado  centro  in  L interuallo  l c deferibi 
poterit  circulus, qui  tranfibit  per  M»vtpotc  per  fe- 
midiamcti  u aqualem-  Si  itaque  in  hoc  fegmento 
CN  m fuperlinfcam  c M conflituatur  angulus  n . 

ltlcent  aqualis  ar:  vio  acuto  nigro  ad  c . Qui  cft 
aqualis  angulo  ojato  . 

Probatur  autem  ex  pramiffa  propofitione  faci- 
liter . Nam  angulus  ad  c niget  t c m cft  angulus 
ad  contingentem.  Ergo  erit  aqualis  angulo  al- 
terni fegmenti , qui  eft  angulus  n . 

Quod  fi  velimus  facere  angulum  obtufum , 
V g.  r.  Fiat  angulus  eodem  pa&o  , quofupra 
a C m c»  angulo  r aqualis, &•  fado  circulo  e cen- 
tro i in  fegmento  c b m fiat  angulus  s . Nam  , 
cum  fit  ex  prxcedenti  propof.  in  fegmento  alter- 
nocBM  erit  aqualis  angulo  obtufo  ac  m > & R. 

PROB.  VIII.  PROP.  XXXI.  Euc.34. 

A dato  Circulo  fegmentum  ab fc indere  ca- 
piens angulum  aqualem  dato  angulo 
refliltneo . • 

It  datus  angulus  oporteat  a circulo  da- 
»a  b cabfcindere  portionem  , qua  capiat 
angulum  aqualem  dato  angulo  Ducatur  re- 
6a  d c tangens  circulum  in  pundo  a , & a pun- 
do a ducatur  reda  a e , qua*  faciat  cum  tangen- 
te d c angulum  aqualem  angulo  prout  docet 
propof.  14.  primi,  & fegmentum  alternum  a e b 
capiet  angulum  e aqualem  angulo 

Probatur.Nam  ex  >9.propof.huius  angulus  In 
fegtndo  alterno  a e b 
capiens  eft  aqualis 
angulo  nigro  ad  a . 
SeHangulus  niger  ad 
A fadus  cft  aqualis 
angulo  dato  q.;  Ergo 
fegmentum  a e 8 ca- 
pit angulum  aqua- 
lem dato  angulo 

EXPENSIO  VI. 


A T V S VI. 

circulis  prfmb  , Se  fecundo  auferre  Tegmenta 
fquaha  fcilicet  diuidere  qualibet  fuum  circulG  In 
duas  portiones. qua  Se  fi  non  fint  aquales, inuirf 
illa  , qua  funt  ciufdem  circuli , comparanda  ‘eft 
maior  primi  circuli , cum  maiore  fecundi , Sr  h* 
circuli  portionis  erunt  inuicem  aquales  j ficut 

'Se  minor  primi  comparata  minori  fecundi . 


Probatur*  Nam  anguli  ad  centrum  e > Se  L 
triangulorum  a’bi , & nigri  funj  aquales.  Ergo 
infiftunt  fegmentis  » &'  peripherijs  aqualibus 
minoribus  ab,  & cd,  ex  propof.  %6.  huius  , 
qua  albata  ab  aqualibus  circulis  per  imagina- 
tionem relinquent  portiones  peripherif  maiores 
a r.  B , Se  C s D aquales  , 

Probatur  vero?  quod  anguli  e albus, & l niger 
ad  centrum  funt  aquales  , quoniam  bafes  a b,  & 
c d , ex  prafuppofitione  fint  aquales  : Latera 
vero  , vt  femidiametri  aqualium  circulorum  x- 

qualcs  funt,  totum  igitur  trlangutum  nigrum  » 
toti  albo  aquale  eft . Quare  Se  angulus  ad  cen- 
trum , ex  prop,»$.  primi  e albus  erit  aqualis  ni- 
gro L. 

T H E O R.  II.  P R O P.  XXXIII.  Euc.19. 

In  aqualibus  circulis  refla  hnea>  qua  aqua - 
tei  peripberuts  fubicndunt  funt  aquales . 

■f-*  St  conuerfa  prjcedentis  , dfequitur  d »7. 
X!  huius , quf  & ipfa  conuertit  a 6*  Sint  itaque 
! peripherie  aquales  aB,  &cd,  qup  redis  fub- 
tendantur,fiantquc  anguli  ad  centrum  £,&  c tra. 
dis  fcmidiametris  a b,&  e b conficientibus  trla- 
gulum  album,  & ali  js  cC,&cd  nigrum  deli- 
ocatuibus . 


Ve  Peripherijs . 

Hic  agimus  de  Peripherijs  eas  comparando 
ad  inuicem  fie  oftendendo  quales  fint  f qua- 
les , qualcfque  non  fubeant  aqualitatem  . Do- 
cemus etiam  peripheriam,  atque  adeb  circulu  bi- 
fariam fecare-t  Et,  licet  hac  expenfio  fic  facilior 
pracedenti  , oportuit  tamen  pofponere,  cura  de- 
pendeat in  aliquibus  a demonft rationibus  angu- 
lorum prahabitis  . 

THEOR.I.  PROP.  XXXII.  Euc.28. 


_ _ • 

Probatur . Quia peripheria  cDi*f**>  v*8* 
minores  prffupponfitur  ?quales,  anguli  £ albus. 
Se  c niger  ad  centrum  ,ex  27.  propof.  huius  lunt 
aquales ; Sed  Se  crura  funt  aqualia ; Qa.ia  ora" 
nia  funt  femidiametri.  Ergo  ex  propof.aa.  Pr*’ 
mi,&  bafes  aquales  erunt  quales  funt  ab,  &c  d. 


In  aqualibus  circulis , aquales  refla  linea , 
aquales  periphenas  auferunt  maiorem 
quidem  peripberiam  aqualem  maiori  al- 
terius , minorem  veri  vmus  aqualem  mi- 
nor/ alterius . r 

Dicit  lineas  aquales  in  circulis  aqualibus 
(quod  etiam  intelligitur  de  eodem  , vt  no- 
tat  Clauius,  ) vt  funt  a b , dc  c d in  aqualibus 


T H E O R.  IU.  PROP.  XXXIV.  Euc.jo. 

Datam  peripberiam  bifariam  fecare  . 

AD  hoc  vt  peripheria  a bc  bifariam  fc  ce- 
tur . Ducatur  reda  fubtendens  a c , & 
diuidatur  bifariam  in  d , Se  ab  ea  diuifionc  d eri- 
gatur perpendicularis  d b yfqj  ad  peripheria  pro- 
tenfa  * hac  namque  diuidet  eam  in  duas  partes 
aquales , ad  quod  probandum  ducenda  funt  dua 
linea  nimirum  a 1 , & b c. 


Probatur 
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metri  portione . Quod  vtdcmonftretur  trahea* 
dus  eft  femiduraetcr  o E . 


IN  TERTIVM  LIBRVM  ELEMENTORVM, 

Probatur  line?  modo  trad?  funt  «qu ales. 

Ergo  ex  prop.  huius  , 

& peripheri?»  quas  fub- 
tendunt  ai,&ic aequa- 
les funt . 

Probatur , quod  fub-  O 
tcnfc  fint  «quales.  Nam 
bafes  funt  triangulorum 
«qualium  aip,&idc. 

H?c  verb  triangula  pro- 
bantur aequalia»  cx  prop.  * 
as. primi  : Quia  crus  iodi  commune  : alterum 
moerus  dc  ex  conftrudione  fecimus  aequale 
d a «Iter»  cruri : At  anguli  ad  d,  a d b , & b d c 


redi  fune . Quare  Sc  bafes  a b,  Se  b c aequales  • 

EXPENSIO  VII. 

De  lis  circulo  infcriplis , &•  circum* 
j criptis . 

QVemadmodum  egit  Euclides  Libro  fecuiv 
do  de  potentijs  laterum  trianguli»  tum  re- 
danguli » tum  obtufanguli  ad  aequalia  quadrata» 

& redangula  conflituenda . 

Sic  hic  agit  de  potentijs  linearum»  aut  in  cir- 
culo fe  fecantiuo^,  aut  circulum  tangentium 
adzqualia  quadrata»  redangulaquedefcnbenda. 
Vtiliffima  omnium  cognitio;  quippe  qui  conicis 
maximi  deferuiat , tangentibufque  reperiendis  » 
8r  fecantibus  maximi  profit,*  folidis  ipfis  fph?- 
ricis»conicifque  ad  inueniendam  eorum  folidita* 
tem  aditum  fternat. 

THEOR.  I.  PROP.  XXXV. 

Si  in  circulo  dua  ref \a  linea  fe  fe  mutui  fi - 
cuerint  reflantium  comprehenfum  fui? 
(egmenth  vmut  aquale  ejl  ei  reflangulo, 
quod  fub  f 'egmemit  alter /ut  comprehen- 
ditur. 

/"■\Vatoar  cafus  propofitio  bfc  enumerat. 
V^Nam  rei  ambp  lincp , ejue  fe  in  circulo  fe- 
eant  funt  diametri  eft  primua  cafus.  Vel  »na 
«nim  s fed  fe  inuicem  fecant  ad  angiilos  reaos ; 
&««  fecundus.  Vel  ena  carum  diameter  eft; 
fed  non  fe  fecant  ad  angulos  redoa  j Se  erit  ter- 

tin»  . Vei  tandem  neutra  earum  cranfit  percen- 

trum  , fiuc  ad  angulos  refioa  , feu  adnoh  re- 
“»»  fecet  .«terit  quaftus  cafus  : Qui  fiagull  di  - 
aer  fas  probarinnes  eapofennt . 

Primu.  cafus  . Sit  igitur  circulus  A » c D , in 
<po  duo  diametri  a n , Se  » c fe  fecent  in  e dicit 
ecAangtila , e»  fegmcntis  > e Se  E c rmus , Se 
«* fegmentia alterm,  ae,&  de  fada  inuicem 
effe  «qualia . 

P»tet,  quia  cum  fegmenta  fint  femidlametri 
funt  omnia  «qualia . Vnde 
& aequalia  redangula  con- 
ftieuent . 

Cafus  *.  Sit  ir*-  circulo 
c i »,  linea,  que  r ede  fecet 
diametru  in  m . Dicit. quod 
Quadratum  fadum  ex  m e,  & 
m c , efi  aquale  nffanghl  > fa- 
do , ex  a u portione  diametri , & m b alia  dia- 


Probatur  vero  ex  propof.7.  fecundi  redangu- 
lum  nigrum  fadutft  cx  a m , 8f  m b vna  cum  qua- 
drato paruo  o m ex  intermedia  o m eft  «quale 
quadrato  ex  dimidia»  quate  eft  pundatum  »0; 
quod  diameter  a b fedus  fit  in  «qualia  in  o,  Se 
non  «qualia  in  u . Sed  huic  eidem  quadrato  ex 
dimidia  «quale  eft  quadratum  ex  dimidia  me;\ 
quale  eft  m c iundo  tamen  eidem  quadrato  m o. 
Ergo  fi  hoc  quadratum  m o,  tum  a redangulo 
nigro»  tum  i quadrato  m c auferatur  remanebunt 
quadratum  redangulumque  nigrum  inter  fe«- 
qualia . Romanet  probanda  minor » quod  duo 
quadrata  M C»  & m o paruum  «quentur  quadrato 
pundato  b o , hoc  autem  patet.  Nam  quadratum 
oB  eft  «quale  quadrato  oe  cum  fint  femidiametri, 
& line?  «quales  » led  quadratum  ex  o e ciim  fit 
bafis  fubtenfa  angulo  redo  m » ex  propof.  11.  fe- 
cundi eft  aquale  quadratis  ex  M e , quod  eft  m c , 
& m o paruo  . Ergo  eifdem  quoque  eft  «quale 
quadratum  pundatum  ex  o b.  Quare  redangulum 
nigrum  erit  aquale  quadrato  m c,  quod  proban- 
dum erat . 

Cafus  3.  Dicit  tertih.  Quod  fi  linea  c e fecue- 
rit  a 1 diametrum,  Be  non  ad  angulos  redos,  ad- 
huc vera  erit  propofitioj  Et  quod  redangulum 
comprehenfum  fub  fegmentis  vnius , V.  g.  fub 
c m , St  m E erit  «quale  redangulo  comprehenfi? 
fub  iegmentis  alterius, nfpe  diametri  mb^ma. 
Quod , vt  probet , trahit  perpendicularem  i me- 
dietate line?  c e;  nempe  i pundo  r,  qu?  cadet  ex 
propof.  i.huiusCoroll.  in  centrum  o . Deinde 
cooiungit  centrum  cum  extremo  s reda  01 . 


Probatur  paulo  operofius  , quam  pr?cedens 
propofitionis  pars.  Diameter  a b eft  fedus  io  O , 
in  «qualia,  & in  m in  non  «qualia  : Quapropter 
redangulum  fub  partibus  infqualibus  a m,&  m b 
contentum  «quale  eft  nigrum  m a b , Se  quadra- 
tu a Qtx  intermedia  M o fcmlnigrum  fimul  funt 
«qualia  quadrato  ex  medietate  diametri  o b,  ex 
propof.  7.  fecundi  , qualceft  o b,  & quod  idem 
eft  propter  2 jualrtate  linearum  quadrato  ex  a fi  . 
Sed  hoc  quadratum  ex  o e , Vel  o B eft  quoque 
«T’»lr  prootcr  pronof.  11  fecundi  quairaciscK. 
cx  noc  eft  fe.i  m gro  , & ex  r e pundato  f r. 

• vi.  jtu».  h k rt  pt  d tum  vna  cum 
‘Cigioaniuxj  aut  ?qUilc  ridagulo 
n.^ro 
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«qualibm  , «t  Jimpof.tf.  primi  erunt  xquiles  . 
Quire  fifio  eemroin  l interuillo  Lcdefcribi 
poterit  ejr  tilue.qui  tranfibit  per  M.rtpote  per  fe- 
midiamettu  xqualem  Si  itaque  in  hoc  fcgmento 
c rt  M Coper  lineam  c m conftituatur  angulus  n . 
7iJre.it  a:juahi  ar  ulo  acuto  nigro  ad  c . Qui  eft 
xqui  lis  angulo  tljato  . 

Probatur  autem  ex  prxroifla  propofitionc  faci- 
liter . Nam  angulus  ai  c niger  t c M eft  angulus 
ai  contingentem.  Ergoer.t  iqualis  angulo  ai- 
terni  fegmenti , qui  ctt  angulus  n , 

Quod  fi  velimus  facere  angulum  obtufum , 
V g r.  Fiat  angulus  eodem  pifio  > quo  fupra 
a c ai  ei  angulo  s arqualis,&  fa&o  circulo  c cen- 
tro cin  fegmento  c > m fiat  angulus  ■ . Nam  , 
cim  fit  es  |)  excedenti  proruf.  in  fegmcntoaltcr- 
no c»Merit*qualis angulo  obtufoACM.S:  n. 

PROB.  VIII.  PROP.  XXXI.  Eae. 34. 

A dato  cin  u!o  fegmentum  ahfcindcre  ca- 
piens angulum  aqualem  dato  angulo 
rcBihnco . 

Sit  datus  angulus  Q^8r  oporteat  a circulo  da- 
to  a B cabfcindere  portionem  , qux  capiat 
angulum  xqualem  dato  angulo  q_.  Ducatur  re- 
ftaoc  tangens  circulum  in  pun&o  a , &•  a pon- 
do a ducatur  reda  a b , qua-  faciat  cum  tangen- 
te d c angulum  xqualem  angulo  q^.  prout  docet 
propof.  24-  primi» & Tegmentum  alternum  a e b 
capiet  angulum  e xqualem  angulo 

Probatur. Nam  cx  39. propof.huius  angulus  in 
legmeto  alterno  a e b 
capiens  eft  xqualis 
angulo  nigro  ad  A . 
Sex  angulus  niger  acT 
A fadus  cft  xqualis 
angulo  dato  cu  Ergo 
Tegmentum  a e b ca- 
pit angulum  xqua- 
lem dato  angulo 

EXPENSIO  VI. 

De  Peripberf . - 

HI  c agimus  de  Peripberijs  eas  comparanda 
ad  inuicem>&  oftendendo  quales  fint  aqua- 
les , qualefque  non  fubeant  xqualitatem  . Do» 
cemus  etiam  peripheriam,  atque  adeo  circula  bi- 
fariam fecare.:  Et,  licet  hxc  expenfio  fit  facilior 
prxcedenti  , oportuit  tamen  pofponc re,  cum  de- 
pendeat in  aliquibus  a dcmonftrationibus  angu- 
lorum prxhabitis  . 

THEOR.  I.  PROP.  XXXII.  Euc.28. 

In  aqualibus  circulis , aquales  retia  linea , 
aquales  periphenas  auferunt  maiorem 
quidem  peripheriam  aqualem  maiori  al- 
terius , minorem  veri  vntus  aqualem  mi- 
nori alterius . r 

Dicit  lineas  xquales  in  circulis  xqualibus 
(quid  etiam  intclligitur  de  eodem  , vt  no- 
tat Clauius , ) vt  funt  a b , & c d in  xqualibus 


ATVS  VI. 

circulis  prfmb  , Se  fecundo  auferre  fegmenta 
fquaha  fcilicet  diuidere  qualibet  fuum  circulfi  in 
duas  portiones, quar  Se  fi  non  fint  xquales, muirf 
illx  , qux  funt  ciufdcm  circuli , comparanda  eft 
maior  primi  circuli , cum  maiore  fecundi , Se  hz 
circuli  portiones  erunt  inutcemxquales  j ficut 
'Se  minor  primi  comparata  minori  fecundi . 


Probatur.  Nam  anguli  ad  centrum  e » Se  l 
triangulorum  abi , 81  nigri  fut\t  xquales.  Ergo 
infiftunt  Tegmentis  , 8e  peripherijs  xqualibus 
minoribus  ab,  Se  cd,  ex  propof.  i6.  huius  , 
quxalbatx  ab  xqualibus  drcul is  per  imagina- 
tionem relinquent  portiones  peripherif  maiores 
a c B , &r  c x d xquales  , 

Probatur  verbj  quod  anguli  E albus, L niger 
ad  centrum  funt  xquales  , quoniam  bafes  A B,  & 
c D , ex  prxfuppofitione  fint  xquales  : Latera 
vero  , vt  femidiametrixqualium  circulorum  ae- 
quales funt,  totum  igitur  triangulum  nigrum  , 
toti  albo xquale  eft  . Quare  Se  angulus  ad  cen- 
trum » ex  prop.aj.  primi  e albus  erit  xqualis  ni- 
gro l. 

T H E O R.  II.  P R O P.  XXXIII.  Euc.ip. 

In  aqualibus  circulis  retia  linea , qua  aqua- 
les periphenas  fubiendunt  funt  aquales . 

PSt  conuerfa  prf  cedentis  , 8e  fequitur  d >7. 

huius  , quf  Se  ipfa  conuertit  26.  Sint  itaque 
Peripherie  xquales  aS,  Se  cd,  quf  redis  fub- 
rendantur,fiantqoe  anguli  ad  centrum  £»&  g tra» 
dis  femidiametris  a e,  & e b conficientibus  tria- 
gulum  album , Se alijs  gC,&cd  nigrum  deli- 
neantibus . 


__  * 

Probatur . Quia  perlpherix  cd » Se  a 1»  V.g. 
minores  prffupponfitur  equales,  anguli  t albus» 
Se  c niger  ad  centrum  » ex  »7.  propof.  Haius  lunt 
xquales ; Sed  Se  crura  funt  xqualia  ; Qui»  om* 
nia  funt  femt diametri.  Ergo  ex  propof.»*.  pri- 
mi^ bafes  xquales  erunt  quales  funt  ab,  Secu* 

THEOR.  III.  PROP.  XXXIV.  Eucjo. 

Dotum  peripheriam  bifariam  fecare . 

AD  hoc  vt  peripheria  a bc  bifariam  fcce* 
tur . Ducatur  reda  fubtendens  ac  , & 
diuidatur  bifariam  in  d , Se  ab  ea  diuifiotic  d eri- 
gatur perpendicularis  d b vfq;  ad  peripheria  pro- 
tenfa  i hxc  namque  diuidet  eam  in  duas  partes 
xquales  , ad  quod  probandum  ducendx  fune  dux 
linex  nimirum  ai,8c  bc. 

Probatur 
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m«rf  portione . Quod  vtdcmonftrctur  trahea* 
dus  eft  femidiaraeter  o e . 


IN  TERTIVM  LIBR.VM  ELEMENTORVM. 

Probatur  lincf  modo  traAf  funt  aquales- 
Ergo  cx  prop.  j»  huius » 

&■'  peripherif , quas  fub- 
tendunt  a * ,&»c  aequa- 
les funt . 

Probatur  , quod  fub-  Q_ 
tenfc  fint  aquales.  Nam 
bafes  funt  triangulorum 
aqualium  aid.&bdc, 

H$c  vero  triangula  pro- 
bantur aqualia , ex  prop. 
ax.  primi  : Quia  crus  b d eft  commune  : alterum 
vero  crus  Dc  ex  conftruAione  fecimus  aquale 
d a alteri  cruri : At  anguli  ad  d,  a d b , &r  b d c 
refti  fune . Quare  & bafes  a b,  & b c aequales . 


EXPENSIO  VII. 

Di  RtM  circulo  infcriplic , ir  circum. 
fcriptU . 

QVemadmodura  egit  Euclides  Libro  tecuo- 
do  de  potencijs  laterum  triangulis  tum  re- 
Aaaguli  , tum  obtufanguli  ad  aequalia  quadrata, 
9e  redangula  conftitucnda  . 

Sic  hic  agir  de  potenti/s  linearum,  aut  in  cir- 
culo fe  fecantiun»,  aut  circulum  tangentium 
ad*qualia  quadrata,  reAaogulaquedefcnbenda. 
Vtili  (fima  omnium  cognitio;  quippe  qui  conicis 
BUiimi  deferuiat , tangcntibufque  reperiendis  , 
«r  fccantibas  rmximt  prolit,*  folidis  ipfis  fphp- 
ricls.conififque  ad  inueniendam  eorum  folidita- 
tem  aditum  iternat . 

THEOR.  I.  PROP.  XXXV. 

Si  in  circulo  due  rrflt  line re  (t  fc  mutui  fe. 
cuerim  retlangulum  comprehenfum  fub 
fegmentu  vmm  tequalc  ejl  ci  redangulo, 
quod  fub  fegmentu  alter w comprehen- 
ditur. 

/“VVataor  calui  propoliilo  hpc  enumerat. 
V^Nam  vel  ambe  linep , i]ue  fe  in  circulo  fe- 
eJat  lunt  diametri , 8t eft  primus  cafus.  Vel  vna 
«tum  I fed  fe  inuicem  fecant  ad  angulos  reflor  ; 
fc  ecce  fecundus.  Vel  vna  earum  diameter  eft: 
led  non  fe  fecant  ad  angulo,  refloa  j Si  erit  ter- 
l,°*  • Vel  eandem  neutra  earum  tranite  per  cen- 
trum . fine  ad  angulos  reflo,  , feu  ad  nofl  re- 
ccct  * ^ er,t  quafrua  cafus  : Qui  Gnguh  di  - 
uerfas  probationes  expofeunt. 

Primus  cafus  . Sic  igitur  circulus  a B c d . in 
quo  duo  diametri  *»,«-, c fe  fecent  in  e dlcie 
reflangula  , ex  fegmentis  b e * e e vniu, , St 
c»  fegmentif  aiteriu,  a e,»  de  fafla  Inuicem 
efle  «qualia . 

Patcc , quia  ctira  fegmenta  fint  femidiametri 
lunt  omnia  aquali* . Vnde 
Be  aqualia  reAangula  con- 
ftltucnt . 

Cafus  *.  Sit  i r>-  circulo 
C B b,  linea,  que  re  Ac  fecet 
diametru  in  m . Dicit.qubd 
quadratum  faAum  ex  m e,  & 
m C , eft  aquale  rtttan^t.l , fa- 
Ao  i ex  a b portione  diametri , & m b alia  dia- 


Probatur  vero  ex  propof.7.  fecundi  reAangu- 
lum  nigrum  faAuifl  ex  a m ,6t  m b vna  cum  qua- 
drato paruo  o m ex  intermedia  o m eft  aquale 
quadrato  ex  dimidia,  quale  eft  punAatum  10; 
quod  diameter  a b feAus  Iit  in  aqualia  In  o,  8c 
non  aqualia  in  M . Sed  huic  eidem  quadrato  ex 
dimidia  aquale  eft  quadratum  ex  dimidia  me;\ 
quale  eft  M c iundo  tamen  eidem  quadrato  m o. 
Ergo  fi  hoc  quadratum  m o , tum  a redangulo 
nigro,  tum  a quadrato  m c auferatur  remanebunt 
quadratum  reAangulumque  nigrum  Inter  fca- 
qualia . Remanet  probanda  minor , quod  duo 
quadrata  m c,  & m o paruum  aquentur  quadrato 
punAato  b o , hoc  autem  patet.  Nam  quadratum 
oB  eft  aquale  quadrato  oe  cum  fint  femidiametri, 
& linef  aquales  , (cd  quadratum  ex  o e cum  fit 
bafis  fubtenfa  angulo  redo  m , ex  propof.  11.  fe- 
cundi eft  aquale  quadratis  cx  m e , quod  eft  m c , 
&mo paruo  . Ergo  eifdem  quoque  eft  aquale 
quadratum  punAatum  ex  o b.  juvare  rc figulum 
nigrum  erit  aquale  quadrato  M C , quod  proban- 
dum erat . 

Cafus  J.  Dicit  tertib.  Quod  fi  linea  c e fecue- 
ritAB  diametrum,  Be  non  ad  angulos  reAos,  ad- 
huc vera  erit  propofitioj  Et  quod  reAanguIum 
comprehenfum  fub  fegmentis  vnius,  V.  g.  fub 
c m , Bt  m e erit  aquale  redangulo  comprehenfo 
fub  iegmentis  alterius, nepe  diametri  m b,&  m a* 
Quod , vt  probet , trahit  perpendicularem  i me- 
dietate linef  c e;  nempe  d puoAo  r,  qu?  cadet  ex 
propof.  l.huiusCoroll.  in  centrum  o . Deinde 
coniungic  centrum  cum  extremo  e rcAa  o e . 


Probatur  paulo  opcrofiiis  , quam  procedens 


propofitionis  pars.  Diameter  a b eft  feAus  io  o > 
in  aqualia,  & in  m in  non  aqualia  : Quapropter 
reAanguIum  fub  partibus  infqualibus  a m,&  m b 
contentum  , quale  eft  nigrum  m a b,  & quadra- 
tu a qcx  intermedia  M o femlnigrum  fimul  funt 
aqualia  quadrato  ex  medietate  diametri  o b,  ex 
propof.  7.  fecundi , quale  eft  o b,  & quod  idem 
eft  propter  a pialbatf  linearum  quadrato  ex  os  . 
Sed  hoc  quadratum  ex  o s , vil  o b eft  quoque 
a'y,»t^,  Drootcr  pronof.  II  fecundi  quadratis  c& 
cx  ioc  eft  fen  m'gro  , &■  ex  r e punAato  f r. 

• t i.  itijH'  h k rt  p-  A tum  vna  cum 
q-  • . t.  '•vgroaou.xo  ent  (qu.tlr  nAagulo 

mgro 
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nigro  AM1  «x  figmenti,  diametri.  iunfio  cum 
quadrato  qa  ex  o M . 

Sed  raodb  ftoc  quadratam  q>  $ ex  propof.  1 1, 
fecundi  eft  «quale  duobus  o'R  feminigro  • 8e  m 
f,  minimo  nigerrimo  ob  angulqm  rcdum  r . 

Quapropter  poterimu*  fubftituere  loco  illius 
q.A  h^c  duo,ferainigrum  ex  o R»  8c  mr  minimu  ni- 
gerrimum. Quare  quadratum  pundatum  R f,vc 
diximus  , cura  quadrato  feminigro  erit  «quale 
huic  redangulo  nigro  a m b aflociato  cura  qua- 
drato eodem  feminigro  o R » 8c  minimo  nigerri- 
mo m R . 

A 


Ab  ijciatur  itaque  ab  vtrifque  comes  ifte  femi- 
riiger  o R,Sr  remanebut  adhuc  «qualia  redanga- 
lum  nigrum  amb  cum  minimo  nigerrimo  qua- 
drato,  quod  remanfit,  fif  quadratum  pundatum 
r f fadum  ex  dimidia  r c. 

Sed  huic  quadrato  pundato  r f fado  ex  dimi- 
dia r b eft  «quale  redangulum  nigrum  fadum 
ex  fegmentis  ioequalibu*  c M , 8e  me  lincj  ce, 
nimirumc  b vu2 , cum  quadrato  ex  intermedia 
R M fado  , quod  eft  minimum  nigerrimum  R m , 
ex  propof. 7.  fecundi!;  Siquidem  linea  ce  eft  di- 
uifa  in  «qualia  in  r,&  non  «qualia  in  m Quare 
duo  redangulanigra  a l m nimirum  ex  fegmen- 
tis diametri  ,&ci  ex  fegmentis  ait-  riusalfocia- 
ta  duobus  quadratis  minimis  nigerrimis  fune  «* 
qualia  vni  tertio  ; nempe  quadrato  r f ex  1 e . 
Vnde  erunt  «qualia  inuicem . TolJe  itaque  illa 
quadrata  minima  nigerrima  , ciinj  fine  ciufdem 
quantitatis , vtpote  ciufdem  intermedi*  rm,^ 
remanebunt  aqualia  rtfiangtdum  nigrum , cX  jeg- 
m entis  diametri  a m b j & ex  fegmentis  alterius  ni • 
grum  redangulum  c e . 

Cafus  4.  Sint  tandem  du?  redf , quf  in  circu- 
lo quomodocumque  fe  fecent  c e , & g r Ium. 
Ducaturque  per  pundura  M ad  centrum  diame- 
ter a r.  Dicit  j qubd  redangulum  ex  fegmentis 
linep  ce  squale eU  redangulo  ex  fegmentis  lincf 

RG. 

Probatur . Nam  ex  prpcedenti  tertia  parte  re* 
••  dangulum  ex  fegmentis 
c m , & m e lincp  ce  eft  *- 
quale  redangulo  ex  feg- 
mentis diametri  A M,&  M 6* 
Sed  ex  eadem  rcdangulum 
ex  fegmentis  c M , & m r 
lineae  r eft  tidem  redan- 
gulo  ex  fegmentis  diametri 
AM,8r  mi  «qilale.  Ergo  re- 
dangulum  ex  legmentis  li- 
nee ctiSr  redangului*  ex  fegmentis  linep  r s 
fune  «qualia  inuicem  . 

COROLL.ARIVM. 

C7  Olligicur  hinc  . Quomodo  datis  duobus  Ii- 
j ncis  m «qualibus  poterimus  cas  ita  fccarc, 
vt  rx  earum  fegmentis  rcdangula  componantur 
«quaiij.  Nam  fi  eas  in  circulo  accomodamus>ita- 


a t v s vi;  : — v . 

ut  fe  inuicem  fecent  j certum  erit » qubd  redii- 
gula  ex  fegmentis  ijs  confeda  «quabuntur  ad 
inuicem* 

THEOR.  II.  PROP.  XXXVI. 

'Si  extra  circulum  fumatur  punclum  ali- 
ejuod , ab  eocjue  in  circulum  cadant  dua 
rtiU  Ime .f  , quarum  altera  ctrculum 
tangat , altera  fecet.  Redangulum, quod 
fub  tota  letante  , Cr  portione  exterius 
inter  punSlum  affumptumy  O4  Conue- 
xam  periphertam  intercepta  comprehen- 
ditur y aquale  eft  et  quadrato , quod  de- 
fcnbitur  d tangente . 

DVos  cafus  h«c  propofitio enumerat . Nam 
fecans  , vel  per  centrnm  tranfit , vel  non. 
Si  pe  r centrum  tranfeat,  vt  eft  in  appofita  figu- 
ra D A 

Ptifius  cafus  erit , 8e  intendit  demooffrare  re- 
dangulum  fub  tota  d a,&  fub  portione  d c»  quf 
inter  peripheriam  coniiexam»  &pundum  aflum- 
ptum  mediat,  comprehenfum  nigrum  e fle  «quale 
quadrato  redf  tangenti  d b ; Quod,  vt  perficiat, 
d pundo  contadus  ad  centrgp  ducit  B E , quz- 
ex  ao.  terti;  perpendicularis  etie . 

Ex  propof.  8.  fecundi  cum  diameter  fcdus  fit 
inE  in  par- 
tes «quales. 
Se  ei  adieda 
fuerit  reda 
exterius  dc, 
redangulir» 
quod  eft  ni- 
gru  D a com 
prehenfum  i 
tota  d a»  8e 


.B 


Aj>d 


adieda  dc,  cum  quadrato  ex  dimidiae  e nimi- 
rum radio,  quod  eft  c b , cuius  Gnomon  ni- 
ger eft  «quale  quadrato  ex  di  dimidia,&  adieda 
confedo , nimirum  maximo  d b. 

Sed  huic  quoque  ma- 
ximo d b , exjnro- 
pof.11.  fecundi  funt 
fqualia  duo  quadra- 
ta pundatu  ex  d b» 
& alterum  ex  radio 
b e,  quod  efl  idem, 
ac  illud,cuius  Gno- 
• * mon  niger  c e b • 

Ergo redangulum nigrum  da  iundo  eodem 
quadrato  ce  b,  cuius  Gnomon  niger  eft  , squa- 
le inuenitur  iftis  duobus»  pundato  nimirum  i un*‘ 
do  eodem  c b ■ . Quare  , fi  hoc  c E B auferatur 
ab  vtrifque  remamebunt  redangulum  nigrum  da» 
& quadratum  pundatum  ex  d b tangente  * qua  lia 
Dicit  quoq;  hanc  propofitionem  velificari  qua- 
uis  rtd  ■ jccans per  centrum  non  tranfeat , vt  elt  in 
feq.  figura  da.  Nam  tota  D a , & portio  dc  ex- 
terius intercepta  faciet  redangulum  «quale  qua^ 
drato tangentis  bd  . Vt  verb  probet . In  primis 
trahea  pundo  contadus  ad  centrum  perpendi- 
cularem b e,  ex  ao  hoius.Rurfufque  diuisa  c a bi- 
fariam in4E,  ab  eo  ducit  perpendicularem  ad  cen- 
trum e , ex  1 j . huius . Deinde  ducit  radium  c e - 
Prob.  Quadratum  pundatum ex  di  dimidia  , 
& adic- 
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Sr  adieda  c ft  cquale  rcdangulo  nigro  ex  tota 
ad,  8r  adiccia  dc  , comite  quadrato  ex  dimidia 
cf  ex  propof.  8.  Iccundi,  Se  addito  vtrinque  qua- 
drato minimo  e f,  quadratum  e p cum  pundato 
fd,  & redangulum  nigrum  cum  eodem  e f t6e 
alio  quadrato  c f iam  libi  comite  recnahebunc 
aqualia  ^ 


Sr 


COnftat  quoque  ab 
ei 


Ert 


Hfc  autem  duo  quadrata 
comitantia  redangulum  ai- 
grum  , vtpote  ex  cruribus 
c f,  & f e jrquantur  quadra- 
to ex  femidiametr®  quale 
eft  c fi  b , cuius  Gnomon  ni- 
Egcr  , ob  redum  angulum 
f,  ex  propof.  ii*  fecundi. 
Ergo  poffumus  fubftitucre  hoc  pro  illis  , & fic 
redangulum  nigrum  quadrato  hoc  Ecscomite 
arquatur  quadrato  o f pundato , 8e  addito  mini- 
mo nigro  p b . * 

At  hpc  duo  pun&atum  , & nigrum  minimum 
zqua/ia  funt  maximo  quadrato  os,  vtpote  fada 
«x  bafi  , & fubtenfa  angulo  redo  p , ex  prop.  it 
fecundi . Quaraobrcm  , Se  redangulum  nigrum 
comite  quadrato  £ c sex  radio  E c nuper  fubfti- 
tuto  arquabitur  ipfi  maximo  e d.  Sed  8?  huic  idd 
eft arquale  quadratum  ex  tangente  di,  & qua- 
dratum e c b cx  radio  Ei.  ex  propof.  n,  ob  re- 
dam angulum  b.  Ergo&r  redangulo  nigro  vna 
cum  quadrato  E c b erunt  xquajia . 

Tolle  itaque  ab  vtrifque  quadratum  ecb  ex 
radio  b e » aut  E c , quod  idem  eft  , remanebunt  que 
* quali  a quadratur»  d b , & reti  angulum  nigrum  ex 

P A,  tS“  D C . 

Quod  Se  vcrificabitur  ft 
linea  d a non  cadat  ad  alte- 
ram partem  , fed  ad  cafdem 
panes ,vt  in  figura  fecunda 
videre  licet . 


C O R O L L A R I V M I. 

Hinc  manifeftatur  j Quod  fi  plurime  Une? 

cadant  fecantes circulum»  omnia  redan- 
gola  a totis  ijs  lineis,  Sr  earum  partibus  extra 
circulum  remanentibus  inter  fe  efle  arqualia  ; 
quoniam  fu  ut  scqualia  Omnia  vni  tangentis  ali* 
cqius  ab  eodem  pundo  exeuntis  quadrato . 

COROLLAR1VM  II. 

MAdifeftum  quoqj  eft  tangentes  ab  eodem 
pundo  dudas  inuicem  srquales  exifterc . 
Ratio  eft;  quia  omnes  lincg*  qux  tangunt  , fa- 
ciunt fuum  quadratum  redangulo  alicui  fccantls 
«quale  ; Propterea  , Se  quadrata  debebunt  efle 
«qualia.  Quare  Se  Utera  eorum  quadratorum 
*qualia  e (Te  debebunt  * 


'eodem  pundo  ex- 
tra circulum  aflumpto 
non$  rufi  duas,  tangen- 
tes duci  pofle  : Alio- 
quln;  fi  afia  duceretur, 
aut  infra  bd,  aut  fu  ova 
caderet,  Se  fic  duda  b e 

cius  contadum  coniungente  eflet maior, vel  mi- 
nor, quod  effe  nequit, & angulus  ad  8 eflet  maior» 
vel  minor  redo,  quod,  nc^cfle  poteft . 

COROLLA  R 1 V M IV. 

fT'  Onftat  quoque,  quod  fi  du?  red?  «quales 
V*>  a quolibet  pundo  exterius  aflumpto  in  con- 
uexatn  periphcrlam incidant,  Se  vna  earum  fit 
wngefti » alteram  quoque  tangere  ; Quis  fi  non 
tange  ree, fecaret.  Quae  ad  alteram  partem  pun- 
Gata  tangens  dactpofiet,  qu?,*f  clTet  xquilts 
tangenti  alteri,  V.  g.  d b . Quare  it»  circumfe- 
rentiam ab  epdempunfto  inciderent  tres  aequa- 
les contra  documenta  propof. «.  huius. 

THEOR.  III.  PROP.  XXXVII. 

Si  extra  circulum  fumatur  punflum  ali- 
quod,  ab  coque  puncto  in  circulum  ca- 
dant dua  refla  linea,  quarum  altera  cir. 
culum  fecet,alteta  in  eum  incidat . Sit 
autem , quod  fub  tota  fecante , &"  exte- 
rius inter  punctum , & connexam  peri- 
pberiam  afjumpta  comprehenditur , re- 
fl angulum  aquale  ei , quod  ab  incif  en- 
te defcribitur  quadrato  , incidens  ipfa 
circulum  tanget . 

EXtra circulum  datum  fumator pundum  d, 
&ex  pundo  dua:  redarincirculuir.  cadant, 
quarii  vna  fcctt,&  faciat  redangulu  fub  fuo  Teg- 
mento dc,  & toti  a D comprehenfum  arquale 
quadrato  ex  tota  alterius  incidentis,  V.g.  ex  b d. 
Dicit  eam  b 6 circulum  tangere  in  » . Quod  , vt 
demonftretue  , ducenda  eft  tangens  aliqua,  V.g. 

coni  ungenda  funt  cum  centro  pundum 
contadus  huius  redax  p,  & pundum  b inciden- 
ti? alterius  line?  reda  b e ,*  Et  fi  non  tranfeat  fe- 
cans  d a per  centrum  , ducenda  eft  altera  fccans,. 
qu?  per  centrum  tranfeat , qu?  fit  d e. 

Probatur*  Nam  triangula  album.  Se  nigora 
equalu  funt  latcrrbus 
libi  corrcfpondcnti- 
bus  : Quare  ex  aj. 
primi  anguli  f , & b 
erunt  ?quaics ; Sed  an. 
gulus  f redus  eft , ex 
propof.  ao.  quod  o b 
circulum  tangat.  Ergo 
8e  angulus  b redus 
erit,8r  cofequ&cr  ex  Coroll  prop  .i9 . db  arculam 
tanget . 

Remanet  probandum  * Quod  trianguli  latera 
habeant  corrcfpondcntia  ?qualia . Nam  bafis  d b 
L commu.  *• 


82,  TRACT*  vi*  IM  TERTI  VMLIBRVM  ELEMENTORVM 

communis  eft,  crurtsj  & i frhdiuscft:  Qua-  ^ 


re  remanet  probandum  4e  altero  crure  P b,&  dp, 
id  vero  ottewfitur.  Nam  quadratum  fafium  ex 
d p eft  fquale  re&angulo  Fafto  ex  tota  a d , 8c 
fegmento  cxtdrius  inter  pfcriphcriam  , pun&um- 
que  afTumptum  mtercepto  D c.  Std  8e  huic  ei- 
dem redangulo  ponitur  in  propof.  hac  ex  fuppo- 
fitione  fqualc  quadratum  ex  no:  Sed  quadrata 
cqualia  fa&afunt  ex  aqualibus  latcribas.  Ergo, 
fie  latus  » cmfque  opeft  pquale  cruri  d f. 

Collige  hinc  lineam  i punfto  exterius  alfum* 


vwwv.u».  Igilium  BDt 

comprehcnfum  a tangentibus  ab  eodem  pundo 
nafcentibus  bifariam.  Ratio  eft  , quia  probata 
funt duo  triangula  hinc,  inde  pqualia  . Quare, 
8r£  conucrsb  refta  diuidens  bifariam  angulum 
p b p neceflarib  per  centrum  tranfibit ; Quod  fi 
non  tranfiret  per  centrom  alibi  tranfiret . Vnde 
duda  , que  tranfiret  per  centrum, de  » angulum 
DBF  bifariam  diuidc  rtt : Eft  autem  impoQibilc , 
qubJ  angulus  in  duebus  locis  bifariam  diui* 
datur» 
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TRACTATVS  VII. 


In  Librum  quartum  Elementorum . De  inferi pt tone  y & circumfcrip- 
tione  figurarum  tn  circulo  . 


IBER.  quartus  agit  de  deferiptione  figurarum  refpedViue  ad 
circulum;  licet  enim  triangula  , & quadrata  poflint  fine  cir- 
culo deferibi , commodius  tamen  cum  reliquis  figuris , aut  in- 
tra circulum,  aut  circa  circulum  delcribuntur . Vfus  vero  hu-  „ 
ius  Libri  perneceflarius  elt,  tum  folidis  in  fpharra  .inferiben» 
dis , & circumfcribendis  ,tum  ad  comparationem  externa;  fi- 
gura: folid*,  cum  interna,  ex  qua  Archimedes  foliditatem  fphzra:  adinuenit, 
tum  ad  lineas , chordafque  arcuum  inueniendas , Se  tandem  ad  Militares  deli- 
neationes fortalitiorum . - 


EXPENSIO  I. 

De  Principiis. 

ANtequam  propofitiones  ipfas  aggrediamur 
aliqua  principia  , definitionefijue  ad  hunc 
librum , fpetialiter  fpedante*  oportet  agnofcc- 
re  i iftx  vero  fune  • 

DEFINITIO  I. 

■ * > ■ 

Figura  reQilnea  in  figura  reOUinee  infcribi  dicitur; 

cim  fingult  eas  figura , qua  infer ibitur  anguli 
fingvla  latera  eiur , m qua  v.  fer  ibitur  tangunt . 

Cum  debeat  agere  Euclides  de  figurarum  In-# 
fcriptionibus  , 8e  circumfcriptionibus  paucis 
declarat , quid  fit  figura  Infcribi , 9e  circumfer  l- 
bi : Quare  dicit;  quod,  fi  fit  triangulum  ABC» 
cuius  vertices  omnes  angulorum  tangant  latera 
alterius , vt  ungit  triangulum  prxdidum  late- 
ra figurf  ei  ft  in  pundis  a,  b,  & c ; quod  figu- 
ra  tangens  in  verticibus  fuis  erit  infcnpta , alte- 
ra uda  ia  lateribus  vocabitur  circumfcripta  * 

DEFINITIO  II. 

Similiter  etiam  figura  cireumfcribi  figura  dicitur 
tum  eircunf cripta  latera  Jingula  tangunt  an- 
gulut  fingulct  in f cripta  • 

Hare  Definitio  cftoppofita  procedenti;  defi- 
nitque  circumfcriptam  e f o , quf  dicitur  uliseb 
quod  latera  eius  tangant  angulos  a > b , & c alte- 
rius m feripur. 

DEFINITIO  III* 

Figura  reBdinea  in  circulo  infcribi  dicitur  > cum 
figura  inferipta  finguli  anguli  tangunt  circuli 
f erip  horiam • 

Sic  triangulam  a bc  circulo  Infcribi  dicetur ; 
quia  extremi  apices  angulorum  c » a eu  ungunt. 

DEFINITIO  IV.  t 

Figura  ■pcrbrcBilinca  circulo  cireumfcribi  diei - 
tur  i cum  ftngula  eius>  qua  tircumfcribttuft  1+ 


ter  a tangunt  circuli  perlpberiam  » 

Sicquadrilaterum  rv  s t circumfer  ibitur  cir- 
culo ; quiaeius  lacera  circulum  ungunt  ia  puti- 
di* N OP  Qj  vt  fig.  i. 

Quare  patet ; qubd  quadratum  In  triangulo  , 
nec  qualibet  figura  poflic  infcribi  ?n alia;  cum 
aliquod  latus  inlcriptf , eft  Idem  cum  circumferi- 
benris  latere,  vt  quadratum Q^tangit  clrcumfcrU 
ptam  figuram  x 2 v : Hanc  tamen  Infcriptionem 
licet  impropriam  admittit  Clanius  ia  fine  Lib.* 
6.  num  1 6. 

DEFINITIO  V. 

Similiter  circulus  in  figura  reBilinea  infcribi  di • 
citur,  cum  circuli  peripheria  ftngula  latera  figu- 
ra circumfcripta  contingit . 


DEFINITIO  VI. 


C circulus  autem  circa  figuram  reBilineam  deferibi 
j cum  circuli  peripheria  tangit  fingulot  angulos 
figura  inferipta . 

Sie circulus nop oberit  circumfcriptus trian. 
gulo;  qubd  apices  eius  tangat  in  ABC:  At  in- 
Fcriptus  quadrilatero  R v s T ; qubd  eius  later» 
ungat  in  pundis  nop<^. 

DEFINITIO  VII. 

REBa  linea  circulo  accomod*ri>  Jeu  coaptari  di- 
citur; eum  eius  extrema  in  circuli  peripheria 
fuerint  .. 

Iu  nec  reda  a b , nec  c d eft  coaputa  circu- 
lo ; qubd  eius  duo  extrema  non  tangant  circu- 
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Ium  j fed  folum  e f i qu£d  eius  duo  extrema  cir- 
culum tangant , 8e  in  circulo  ii nt  vc  fig.  3 . 

LEMMA  PROBLEMATICVM  PROP.  I. 

In  dato  circulo  reflam  Uncam  accomodare , 
qua  circuli  diametro  non  fit  maior . 

COaptanda  fit  in  circulo  ab»  reda  «qualis 
redf  e»  qua*  efle  debet  no  maicr  diametro; 
quia  diameter  eft  maxima  linearum » qu*  io  cir- 
culo capere  poflunr,  vt  docuit  17.  propof.tertij. 
Ducatur  itaque  diameter  acd.  Et  fi  fuerit  dia- 
metro aequalia  data  e,  fadum  erit  qbod  quseritur. 
Nam  coaptatus  ,&  accomodacus  diameter  ^qua- 
lis redae  eft.  Si  vero  e minor  fuerit ; Ex  diame- 
tro abfeindatur  ei  aequalis,  vt  a c , 8r  centro  a , 
imeruallo  vero  c,  circulus  pun&atus  deferiba- 
tur  fecans  circulum  priorem  B : \<i«  dufla  refla 
A b ateomodata  circulo  A » d aqualis  erit  data  E . 

Probatur,  quia  eft  equi- 
li* , ipfi  portioni  dia- 
metri ac,  quam  detrun- 
cauimus;funt  enim  5r  ag, 
& a b radi)  , 8c  femidii- 
metri  • 


tunc  infifterec  tangenti  ct,  quamobrem  mato* 
res  eiTe  quoque  deberent , fi  altera,  V.g.  a e in 
alterius  partem  tranfiret , puta  jrrer  ac»  St  ad 
in  p . Soluto  hoc  fcrupulo,  prnpoiitio 

Probatur . Que  funt  «quolii  vni  errtio»  funt 
xqualn  inuicem . Sed  angulufj:  ex  conilrudio- 
ncclt  «qualis  angulo  nigerrimo  'apud  ei- 
dem n gemmo  eff  quoque  «quilis  angulus  albus 
t in  alterno  fegmento  a e d , ex  pmp.  19.  Lib.  J, 
Ergo  inter  fe angulus  s,&  e erunt  «quales. 
Eodem  modo  angulo  nigro  apud  a cll  arqualis 
ex  con  Arudione  an 
-P  , A "B  gulus  R , eidemque 

nigro  apud  a eft  *- 
qualis  angulus  apud 
D tn  (egmcit»  'afde 
•S*  alterno,  ergo  R,  A'  » 

anguli  mter  fe  erunt 
D * I «quales . 

Sed  infuper  anguli  trianguli  cumlcumq;  funt 
«quales  duobus  redis.  Quare  etiam  horutn  duo- 
rum triangulorum  a E D » &r  v s R anguli  dtfobus 
redis  «quabuntur  Ablatis  itaque  a quolibet  duo- 
bus  «qualibus  . i dato  v RS  ango  Is  R , & s 
ab  inferipto  a s » ango!  s 6 , Ar  D corrrfpon  jen- 
ter «qualibus,  reliqui  albus  apud  a , A v r ru‘,c 
inuicem  «quales.  Quamobrcm  omn*  s a ni!ui  a, 
l,  &*  D trianguli  infcnpti  erunt  «quales  omni, 
bus  angulis  v,  s,  Se  R trianguli  dati,  prout  opor- 
tebat oftendere  . 


TRACTATVS  VII. 


EXPENSIO  II. 


P R O B L.  II.  PROP.  III. 


De  mutua  circuli , &•  trianguli  tnferiptio- 
ne,  ty  circumfcnptione . 


Circa  datum  ciic ‘lum  triangulum  definie- 
re dato  triangulo  ayutangulum . 


HvEc  Expenfio  vtllis  admodum  eft  precipu^ 
quod  5.  propof.  aperuerit  ianuam  , datis 
tribus  pundis  peripheriam  , qu«  tranfit  per  illa, 
inucniendi;  &■  data  portione  circuli  centrum  re- 
pcricndl , qu*  inucatio  immenfos  vfus  habet , 

P R O fi  L,  LPROP.ll. 

In  dato  circulo  triangulum  deferibere  dato 
triangulo  tqut angulum. 

Sit  deferibendum  in  circulo  a de  triangulum 
A E d «quiangulura  dato  triangulo  cuicumqs 
V.  g.  vsa. 

Ducatur  reda  tangens  circulum  in  a , quj  fit 
c b , 8c  a pundo  a contadus  reda  ducatur  a d 
faciens  angulum  nigerrimum  apud  a cum  tange- 
te  «qualem  angulo  s ,■  ducatur  quoque  alia  ab  eo- 
dem pundo  contadus , que  fit  ae  , qu?  faciat 
cum  tangente  angulum  n grum  «qualem  angulo 
r , coniuogaturquc  e d;  Erit  que  triangulum  con* 
ft i lutum  a qui  angui  im  triangula  v s r. 

Dices.  Lineas  a e, St  a d pofle  cadere  vni  fuper 
aliam  , aut  vna  vitra  aliam  ; icaut  non  cadatm  ej 
fed  ad  alteram  partem,  V.g.  p.  Refpondetur 
enim  id  non  pojflfe  cuenire . Quia  duo  anguli  ni- 
gerrimus , 8c  niger  funt  minores  duobus  redis  • 
quod  ;fint  «quales  duobus  anguli  r,&s,  qui  in 
quocumque  triangulo  funt  minores  duobus  re- 
dra,  cum  omnes  tres  anguli  fiut  «quales  duo- 
bus redis  i ex  propof.  17.  primi . Deberent  au- 
tem efle  duobus  redis  «quales, fi  ena  linea  ca- 
deret iuper  alum,  ex  propof.  10.  primi,  quii 


. 1 . | . 

Sit  datum  triangulum.  nJg-um  , & circulus  e 
ab;  oporteatque  circa  bunc  circulum  de- 
feribere triangulum  «quiangulum  triangulo  ni- 
gro dato . 

Prolungctur  bafis  r s , vt  eueniant  duo  anguli 
%ext,  riores  albi  R,  A s . Repertoque  tuxta  I.  prop. 
tertij  centro  c * ducatur  vrcumque  reda  t c ; Et 
d«*in de  alia , n mpe  a c c centro  c educatur  , qu« 
cdm  primo  duda  capiat  angulum  ad  cerrum  cru- 
ce notatum  «quahm  angulo  externo  albo  r dati 
triangnli  mgti  Kurfofque  alia  duda  £ «cum 
hac  alium  angulum  c efficiat  ad  centrum  «qua- 
lem alteri  angulo  exteriori  albo  dati  trianguli  ni- 
gri ad  s.  Quibus  tribus  femidiametris  ducantur 
perpendiculares  , qujcx  Coroll.  propof.  18  ter- 
tij erunt  quoque  tangentes,  qup  produ&e  con- 
uemcni  inuicem  in  pundis  c.  d.  l,  fit  eoojri:  utnt 
triangulum  c d t tlrcunijtnpium  dato  triangulo  ni- 
gre «quiangulum  . 

Dices  Linearo  R, b non  coituras  In  d. 
Refpondetur  enim  fpatium  ad  centrum  ciao- 
fum  redis  c»,  4rcs  fteliula  notatum  efle  angu- 
lum , & cdnfcquenter  tradam  redam  punfta- 
tam  fe  . ( Debet  enim, fi  fic  videbitur,  trahi) 
incidentem  in  dtdas  redas  c e . & b d facere  an- 
gulos ad  b , 9f  e nigros  minores  duobus  redis  ; 
cu  radij  c b,  & c e angulos  r<  dos  conftituant  ijs 
maiores  , rt  vides  : Quare  ex  dcf.  1 a.  primi  nc- 
celfano  coouenicnt  io  D linej  c e , & b l » quod 
idem  poterit  offendi  de  linea  c A , 8c  b d . Que 
coouenicnt  in  L , propter  quod  fpatium  c a J cen- 
trum fic  angulus  ex  conftru&ione , 8e  delinea 
L a , Oc  d £ i quf  conueniet  in  c ; quod  fpatiu  cru- 
ce lignatu  cx  cofirudiouc  angulus  fadus  fuerit. 
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Quod  vero  e tum  fpatium  ftrllula  notatam 
angulus  fit  i quod  prpfuppofui , fic  oftenditur  . 
Nam  Coroll.  *.  prnpof  12  ,•  primi  , totum  fpa- 
tium circa  centrum»  quod  litera  c» cruce  , fle! - 
lula  notatum  eft  » quatuor  redis  squale  eft.  Item 
anguli  ad  R albus  externus  * nigcrque  internus 
funt  aequales  duobus  redis  , ex  propof.  10.  ficut 
Br  anguli  ad  s externus  albus  » 8e  internus  niger 
funt  arqualc*  duobus  redis  > qui  duo,  8c  duo  fimul 
funt  quatuor.  Quamobrcm  , cum  angulus  ad 
centrum  cruce  lignatus  , 8c  alius  litera  c notatus 
fidi  fine  aequales  albis,  &r  externis  ad  s , & r; 
fpatium  ftellula  notatum  erit  squale  duobus  ni- 
gris internis  ad  s , & R.  Sed  illi  duo  interni  funt 
minores, ex  prop.17.  duobus  redis  ;Ergo&  fpa- 
tium ftellula  notatum  minus  erit  duobus  redis  . 
Quare  linee  e c,  & c b a pundo  centri  dudf  non 
erunt  in  diredum  , ex  propof.  11.  primi ,-  Sed  fa- 
cient angulum  , & quidem  non  verfus  crucem  . 
vel  c illi  enim  anguli  maiores  funt  duobus  re- 
dis . Quare  angulum  efficient  verfus  ftellu-. 
lam lineis  sc,&  cBconclufum. 


Probatur  modo . Quod  hoc  triangulum  fit 
arquiangulum.  Nam  quadrilineum  ce  ac  , quatuor 
tngulos  habet  atqualcs  4.  redis  vt  17.  pr. . Quare 
ablatis  duobus  redis  a ; & e per  imaginationem, 
reliqui  duo  remanebunt  duobus  redis  squales  • 
Sed  8c  anguli  dati  trianguli  ad  r externus  albus 
internus  niger  funt  duobus  redis  aequales  i Er- 
go erunt  squales  inuicem  firaul  fiimpti.  Sed  an- 
galus  cruce  notatus  eft  squalis  , quod  ita  feceri- 
mus angulo  externo  ad  r dati  trianguli ; Ergo, 
oppofitusc  erit  squalis  mgro  ad  R interno.  Eo- 
dem modo  probabitur  de  angulo  n quod  fit*-. 

qualis  angulo  nigro  ad  s..  ^ 

Sed  omnes  anguli  cuiufcumque  trianguli  funt 
duobus  redis  squales  . Ergo, cum  Uuo  interni 
s,&R  fine  squales  duobus  c»  Ari*  J{etiquai  D. 
circum /tripli  angulo  reliquo  v dati  trianguli  re- 
manebit squalis  . aagulic  1 D aquabuntur 

ungulis  R v s . Quod  $ Scc. 

PROBL.  III.  PROP.  IV^ 

ln  dato  triangulo  Circulum  defervere . 

Sit  deferibendus  Circulus  In  dato  triangulo- 
a»c.  Diuidantur  per  pundatas  av,  vb  duo 
quilibet  an  guli  bifariam  angulus  a, & angulus  b, 
8c  i pundo  v , in  quo  fe  interfecant  puodats 
ducantur  reds  lateribus  perpendiculares  , qua 
fiat  v t,  dr  v *,  v R . Qus  probabuntur  squales. 
Vodc  pe  rearii, extrema  tamquam  femidiametro- 
rum  poterit  peripheria  tranfire  s.  X R •. 

Probatur  itaque  lineas 

C_  JT 5 perpendiculares  adlate- 

\ - Yj\^X  ra  v r & v s,  primb  cfle 

\\jL><&S  squales  . Anguli  ad  a 

15  s albus  * & n,Rcr  pcr  dim’ 

fioneru,  quam  linea  pun- 

Ur  data  facit,funt  squales, 

angulBsqnoqucnigeiR, 


fir  niger  s funt  squales;  cum  redi  fint  , bafis 
vero  a v eadem  in  vtrifque  triangulis  nigro,  & 
femialbo. 

Sed  fi  duo  triangula  habeft  duos  angulos  e qua- 
les infuper  , & alios  duos  item  squales,  latufq; 
aliquod  squale,  squalis  quoque  efie  , quoad  reli- 
quos angulos,  & latera  ex  propof.  17,  primi  con- 
fiat . 

Ergo  latera  v r,  8r  v s equalia  erunt  inuicem. 
Idcmque  demonfirabitnr  de  v r,  & v t . Quare 
tres  lines  s v,  8c  t v,  & r v erunt  squales;  pote- 
runtq;  deferuirepro  femidiametris  , 8c  v in  quo 
conueniunt  pro  centro . Quare  drferiptus  ex  v 
circulus  tanget  punda  jtr  laterum  trianguli. 
Vnde  triangulo  erit  infcnptus. 

COROLLARIV  M I. 

y^Ollige  c*  Io.  Baptifia  Benedidoduo  latera 
V_/  fuperare  reliquum  lineis,  & fegmentis  fuis 
tangentibus  circulum  v.  g.  duo  latera  c b,  8c  ac, 
alterum  a b fuperare  fegmentis  tangentibus  c T* 
8e  c s . Nam  demonft  rarum  eft  bafim  a r elfe  s- 
qualem  hafi  as  obsquilitatem  fuorum  triangu- 
loru,  8e  quia  funt  tangcntes,vt  ex  Corol  a.  prop. 
76.  terti;,  Bs  idem  dicas  de  bafi  t b,  8c  b r.  Quare 
hsc  duo  fegmeta  a s,&  bt  reliquum  crus  ab  in» 
tegrabunt , & refidua  remanebunt,  quibus  exce- 
dunt sc,&  cx.qus  etiam  funt  tangentes, Se  corj- 
fequenter  squales,  & fi  angulus  c redus  elfek, 
quod  hic  non  eft,?quales  etiam  femidiametris  s v, 
* V Ta 

COROLLARIVM  IL 

COlligitur  quoque  qubd,  cum  fegmenta  e*» 
ceffus  huius  c s,  Sec  t fint  tangentes  ; eo- 
rum quadratum  , fi  quodlibet  fegmentum  fuma- 
tur feorfim , erit  squale  ex.  propof.  76.  terti/  re- 
dangulo  fado,  & tota  (ecante  c 4.  Sefcgmenco 
extra  circulum.rcmaneBte  c j.etiamft  c 4.  tran- 
firet  per  centrum . Quare  fequitur  quoque  fi  fu- 
per  duo  fegmenta  excefus»  tamquam  vna  line* 
fiat  quadratum  . Illud  fit  eidem  redangulo  qua- 
druplum Quoniam  eft  quadruplum  quadrati  ex 
ynicofcgmentofadi  vtcolleg;  ad  propof.  d.  fe» 
eundi . Quod  fi. angulus,  c redus.  fit , erit  hoc 
quadratunvex  duobus  fegmentis  fidum  squale 
uadrato  ex  diametro  deferipto . Quoniam  hsc 

uo  fegmenta  ei  diametro  squantur  ea  ratione» 

vt  dixi  in  primo  Corol.  quod  fqwntur  duobus 
femidiametris  . 

P R O B L.  I V.  P R O P O S.  V. 

i - ' -( 

Circa  datum  triangulum  circulum 
, dcfcnbtre. 

Sit  triingulum  ab,  8r»c,  circi  quod  drbeat 
circulat  duci  . Diuidantur  bifariam  quili, 
bet  duo  ciut  latera,  «r  f non  quod  fit  ncccflinum, 

fcd  facilitati»  gratia  lafTumantur  duo  latera, qui 
maiorem  angulum  claudant,  vt  a b,  dr  b c,  a pqn- 
aifque  diuifionis  dui  perpendiculares  exciten- 
tur  f r,  & R <^qus  conuenient  in  r » vt  patet  , 
fi  duceretur  reda  ab  f in  Q.  Nam  faceret,  cum 
pandatis  perpendicularibus  angulos  minores 
refiis.  Uuare  «x  prop.l8.pt,  conuenient  Coa. 
Ungantur  itaque  rscticex  trianguli  redis  A R,  6e 
0 l R,  8c 
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!&.,&  cl.  ftfyrm  eum  ha  fint  omnes  * quales  po- 
terunt dctruircp  o femidtametns  pir  fhcfia  abc, 
& ponffom  sl  pro  centro  T>o  circulo  circa  ytUt- 
ces  extremos  truwtu&A  b c tranfeur.te  • 

Probandum  itaque  primo  eft,-  quod  redx  ar, 
& i.  b fint  aquales  . 
Triangula  nigrum  , & 
album  fune  aqualia  . 
Quare  , & bafes  al(  & 
b a.  erunt  «quales.  Quod 
vero  triangula  fint  aqua- 
lia, probatur.  Nam  vnum 
crus  a v nempe  albi  eft 
«quale  alteri  r b nigro  fibi  correfpondenti  .• 
Crus  autem  f *.  pundatum  commune  * Anguli 
quoq;  ad  P n:ger  & albus  aquales,eo  quod  redi  , 
Ergo  ex  propof*».  p»imi  tota  triangula  nigtum 
nempe.  & album  eruntaqualla . 

Piobatur  deinde , qubd  etiam  Hnea  ic  fit 
«qualis  line*  x b , & ideo  xqualis  quoque  line* 
s-  a Quonia  triangula  iso.»  8r  a.Q^c  habent 
crus  b q.,  8e  qjC  ; xqualiajcrus  vero  X.  Q.commu- 
ne  angulofque  ad  q.  redos . Vnde  bafes  fubten- 
&lb,&lc  erunt  «quales  . Et  fu  circulus  cen *• 
tro  x.  per  abc  tranfibit , quod  erat  probandum. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  clllcitur , Quod  fi  cftrfi  intra  trlangulu 
cadat, omnes  anguli  triagulidati  fint  acuti. 
Quia  funt  in  maiori  circuli  fegmento  . Sivero 
centrum  cadat  in  aliquo  laterum  angulum  oppo- 
ficum  huic  lateri  efle  redum  . Quod  fit  ia  fe- 
micirculo.&r  latus  In  qoo  centru  fittfumeter . Si 
vero  cadat  intra  rriagulu,-ingulu  lateri,  cui  cetrii 
prone  »eft  oppofitu,(  fl'c  obtusu  : quia  eft  in  mino» 
fi  legmento,qux  omnia  patent  cx  propof.*8,  Lj. 

COROLLARIVM  IL 

Hinc  quoque  fequitur , id  quod  fupra  dix!* 
mus  propof.  1 1 . l.j.  quomodo  datis  tribus 
pungis  non  in  diredum  pofitis  inucniaturcir- 
cumft  rentia,qj*  rnn/eat  per  ea  punda  : nam  fi 
erg  tes  apices  trianguli  abc  effe  tria  punda  da» 
ta,&  ea  iungas  lateribus  bc  , Se  ba,  & extera  pra- 
ftes  vt  in  propof.  propofitum  exequeris  , 8c  ea- 
dem probatio  militabit.  Vide  qua:  citata  prop.il. 
1. £.  diximus. 

expensio  III. 


A T V S VII. 

facit  usque  quadratum  in  dido  circulo  in feriptum , 
Probatur  triangula  alba,  8c  nigra  funt  aqua- 
lia ex  iq.propof.  primi  pro- 
pter aqualitatem  lateru » 
qui  funt  feraidiametri , 8c 
angulorum  ad  centrum  T 
albi,8e  nigri  aqualitatem 
cum  omnes  fecerimus  re- 
dos;  quare, & bafes  b a,  8c 
ad,  fic  bc,&cd  erunt 
aquales  • 

Aut  breultis  anguli  ad  centrum  funt  omnes 
aquales  . Quare  cx  *<*•  Certij  arcus  quibus  infi- 
ftunt,  fr  fubtentaijs  erunt  aquales.  lnluper,& 
anguli  omnes  a &b,  8ee->  &d  funt  «quales; 
cum  fint  in  femicirculis  . Ergo  figura  abcd 
erit  quadratum . 

PROB.  II.  PROPOS.  VII. 

Circa  datum  circulum  quadratum  defer  ibere . 

IN  circulo  ducantur  duo  diametri  ad  redos  an- 
gulos a x,  & cd;  ad  quorum  extrema  du- 
cantur perpendiculares  o c , Se  c p,  8c  p q,  Ar  qj>, 
qu*  conucnient  in  quatuor  pundis,  C'  con  iti- 
tent quadratum  ocqp  < it  cum  f.rip.u  circulo  acbd. 
Probatur  latera  poftremo  trada  funt  line* 
perpendiculares  diame- 
tris , pro  vt  fecimus , fi- 
cuti , & illi  fibi  inuicem 
funt  perpendiculares  , 
Quare  latera  erunt  dia- 
metris parallela  ex  »8. 
primi, cum  anguli  interni 
v.  g.  nigri  b Dfint  re- 
di . Propterca  ex  prop, 
jt  inuicem  quoq;  erunt  parallela  hac  latera,  8e 
fpatium  nigrum y erit  panllclogramura  ficur, 
& album. 

Scdomneparallelogramum  ex  propof.j^.  pri- 
mi habet  angulos  oppofitos  aquales : E rgo  an- 
guli o , 8e  o nigri  q^,  & p albi  funt  redi : Quo- 
niam anguli  oppofiti  nigri  ad  c,  Ad,  ac  albi 
ad  o,  & c eis  oppofiti  funt  redi . In  fu  per  ex 
eadem  propof.  8c  latera oppofita  «qualia  . Qua- 
re larera  o c,  8c  Q.  ficut  vt  o q^,  & c P 
aqualia  erunt  diametris,  & ideo  inter  fe  . Vnde 
figura  o g q^p  erit  quadratum  circulo  circum- 
fcnptum . 

PROBL.  III.  PROPOS.  VIII. 


De  mutua  quadrati,  O4  circuli  inferiptio - 
ne,  O*  cijcumfcrtpttonc . 

\ . ; 

Sicut  facilis  eft  hjc  quxftio;!ta  non  admodum 
vtilitatibus  abundat : vnde  in  illa  immoran- 
dum non  eft . 

PROBL.  L PROPOS.  VI. 

In  dato  circulo  quadratum  defer sbeje . 

Sit  datus  circulus  aicd,  cuius  centrum  r. 
In  quo  deferibendum  fit  quadratum  . Du- 
cantur duo  diametri  fecantes  le  ad  angulos  re- 
dos  ac,  !r  jd  Iunganturque  extrema  eorum 
quatuor  lineis,  vt  ai,&ic,&cd,&ba. 


In  dato  quadrato  circulum  defertbere . 

• <.  * 

Sit  quadratum  LQ.it,  Sn  quo  necefle  fit  de- 
fcribere  circulum . Diuidantur  fingula  late- 
ra bifariam  io  adcb,  redaque  ducantur  ab, 
& c d . Et  vb;  fc  decuftant  in  v fiat  centrum  in- 
teruailo.  vt  placet  v.  g v b . A am  eventus  tran- 
fibit  per  om.va  alia  panda  d,a,C  ea  lantb  ndt. 
Probatur  quoniam  V b line*  v a,  v c , 8c  vp. 

funt  aquales  : Ergo  pro 
diametris  deferuire  p©l- 
funt . Quod  vero  fint  x- 
qualcs,  patet,  funt  enim 
inter  parallelas  aequales, 
firfimul  funt  parallela  z- 
qualium, ciim  de  medie- 
tate in  medietatem  dudx 
fint 


Digitized  by  Google 


IN  QVA  RTVM  LIBR.VM  ELEMENTORVM.  S7 


fin t : Quapropter  firut  funt  «quales  dimidio  la- 
terum  , ita  erunt  «quales  inter  fe.  Nam  ex 
propof.  J].  primi»  qu*  pararellas  » & «q uales^d 
cafdem  partes  coniungunt,inter  fe  «qu iles  A'  pa- 
ralielx  luat . 

PROB.  IV.  PROPOS.  IX. 

Circa  datum  quadrarum  circulum  defer  tbere 

TRahantur  in  quadrato  dato  a b c d duo  dia- 
metri ad  angulo*  redos » a d , 8e  b c : Ec 
pondo  u , Inquofe  fecant  fado  centro  inter* 
uallo  mc  ducatur  circulus  . Ide  enim  per 
vertie  es  B,8r  a,  8cd  tranfibit,8t  ideo  erit  circa 
datum  quadratum > circulus  circurofcriptus . 


Probatur  Angulus  b a c redus  , 8c  latera  b a* 
& ac  «qualia.  Ergo  anguli  ad  bafim  B , &c  *• 
quales  in  triangulo  b a c . Ideo  ftmiredi  ex  pro- 
poli 17  Cor.  3.  primi.  Idem  oftpodetur  de  alijs 
angulis  iam,  &c.  Quaderc  linea:  b m , 8c  m c, 
ficut,  8e  a m » 8c  m o erunt  aequales » vtpote  bafes 
squalium  angulorum  habentium  angulos  zqua- 
les,  nimirum  femiredos:  Ergo  centro  m circu- 
lus dudus  p:  r a b c d vertices  tranfibft : Vndc 
erit  circumfcriptus  circulus  quadrato  b a c d . 

COROLLARIVM. 

Ol l igitur  hinc . Quadratum  circumfcrip- 
V-/  tu  efTe  duplum  quadrati  inlcripti ; Eo  quod 
latera  inferipti  fiat  diagonales  quatuor quadra- 
torum» io  qux  diuifum  eft  circumfcriptum  pun- 
datum  . Vnde  illa  ex  prop.34.Iib.!.  diuidunt  bi- 
fariam . Cum  ergo  quadratum  inferipeum  oc- 
cupet quatuor  medietates  circumfcripti  folum- 
moio : Circumfcriptum  erit  quatuor  medietati* 
bus maius,  Propterea eric duplum . 

EXPENSIO  IV. 

Dc  Pentagoni , circuli mutua  inferiptio- 
ne  > &•  circumfcriptione . 

Ifficilior  eft  hxc  quzftio,  quam  pnecedens  : 
f«d  cum  maiori  vtilitate  coniunda  eft  , It 
quidem  fundamentum  eft  Icofaedri  fphgra  in- 
lcribeadi  » 8c  inueniendi  chordas  , quamplu ri- 
mas , rt  fuo  loco  docebimus,  m tngonometru 
ncceffaiias . 

LEMMA.  PROPOS.  X. 

Ifafctlcs  triangulum  conflituerc,tjHod  habeat 
• virumque  eorum , qua  ad  bifm  funt, 
angulorum  duplum  reliqui  • 

Linea  quxeumque  media , 8c  extrema  ratione 
fccetur,vt  docet ij»prop.  fecundi;  ita  vc 


redangulum  fub  fegmento,  8e  tota  c6prchenfum 
c c , & c v «quale  lit  quadraro  ex  maiori  teg- 
mento fado,  nimirum  c.  v , In  hoc  itaque  extre- 
mo maioris  fegmenti  v fado  centro  deferibatur 
circulus  ad  inrcrualium  totius  vc,  8r  ib  extre- 
mo c accomodctur  in  hoc  circulo  «qualis  linea 
maiori  fegmento  v c,quz  ficc  d coniunganturq; 
extrema  v,&  d crure  v D.Fadumque  erit 
CH  Mdtn  anguli  ad  bafim  c , & d relicuo  v ei  in* 
fisi  at:  erunt  duflitia  . Quod  repofeit  propofitio. 

Quod  vt  oftendatur  ducenda  eft  dc  punda- 
ta,&  per  tria  punda  v nimirum  c,  8c  d ducen- 
dus eft  circulus, ex  5.  propof.  huius  • 


Probatur  anguli  ad  bafim  c,Ifc  d io  omni 
triangulo  arquicruro  funt  squales  ex  14.  propof. 
primi.  Sed  vnus  ex  iftis , nimirum  d eft  duplus 
anguli  v.  Ergo,  & alter. 

Probatur  minor.  Quod  d fit  duplus  anguli 
v . Siquidem  angulus  v eft  «qualis  parti  alba: 
anguli  D.  Sed  pars  alba  eft  medietas  anguli  to-* 
totius  d : Ergo  angulus  Y eft  minor  dimidib  an- 
gulo toto , vtpote  eius  medietati  «qualis  . *• 

Si  neges  maiorem  propoli ciouem. . Nempe  an» 
gulu  v cfiegqualcm  parti  alb£  d angulijita  oftea- 
detur  * , • 

Linea  cd  tangens  eft.  Quare  angulus  albos 
ad  d i tangente  CD,  Se  fecante  • d fadus  ex 
proppf!  »9.  tertij  aquabitur  angulo  v.  alterni 
fegmenti  gvqd  ( fauidera.  dc  peripheria  re- 
manet  pro  alio  fegmento  ) Quare  erit  ?q&ali* 
ei.  Quod  verb  cb  tangens  fit, non  eft dubitan.  • 
dum  cx  propof.  37.  tertij.  Quoniam  redangu- 
lura  fub  tota  fecante  vc>  fc  fegmento  exter.  Os 
affumpto  cc  eft f quale  quadrato  fado,  ex  cd. 
Nam  dc  fecimus  equalem  lincj  c v ,quj  talis 
eft  » vc  eius  quadratum  (it  gquale  redaogulo  fub 
tdta  vc,  & portione  c c comprehenfum . 

Si  vero  neges  rninpcem; nimirum  albam  partem 
cfle  medietatem  totius  anguli  d. 

Probatur.Triaogulum  nigrum  eft  cquicrurum; 
Ergo  anguli  nigri  v , 8e  d ad  bafim  funt  f quales. 
Sed  angulus  ad  D' albus  eft  f qualis  angulo  v » vt 
diximus.  Ergo  eft  medietas  totius  anguli  d,  & 
pars  nigra  alia  medietas  : Cum  tum  pars  alba, 
tum  nigra  anguli  a ipfi  angulo  v fquencur,  & 
ideo  inter  fe . 

Quod  verb  triangulum  nigrum  fit  jquicru- 
rum;  probatur  . Angulus  c eft  jqualis  anguip 
D.vt  diximus, agulus  d eft  fqualis  fuj  parti  mgrf 
8e  angulo  nigro  v,vt  probauimus.  Sed  «agulus 
albus  o vtpote  exterior  , ell f qualis  ex  propof. 
17.  primi  iftis  duobus  nigris  interioribus,  &rop- 
politis  ad  v,&  ad  D,  Ergo  eft  «tivnequalis  an- 
gulo c quamobirem.  ex  prop.ij.  primi,  angulus 
c , de,angulu»  c,  unquam  jquales  , habebunt 
bafes  equales  c D , & c D . Sed  c D eft  ? qualis 
cruri  vc  ex  effcdionc,  Ergo,*  cd  erit  crus  ei- 
dem fqnale  • 


«O- 
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TRACTATVS  VII. 

occupent, albus  additus  duas  fuperaddct,  vt  fiant 
fex:  vade  totus  fex  partes  occupabitpn  quas  ia- 
guli  duo  redi  diuiderentur  • 


QVare  fi  partiamur  duos  redo*  angulos  in 
10.  pa-tes  angulus  v diias  parte*  fibi  vfur- 
pabit  ■ Reliqui  vero  ad  bafim  quilibet  excis 
continebit  quatuor  partes  . Quia  omnis  trian- 
guli tres  anguli  duobus  redis  fuiit  arquales  , ex 
prop.17  primi.  Quare  cum  c(firD  ad  bafim 
contineant  duplum,  vt  oftcnfum  eft  ; fi  angulus 
ad  a afiumat  duas  partes  ; reliqui , vt  10.  partes 
duorum  redorum  compleant,  quilibet quatuor 
partes  fibi  v Turpare  debibit . 

*.*  ; " • ~ ‘r  V; 

PROB.  i:  PROP.  XI. 

In  dato  circulo  pentagonum  <eeuilaterum, 
£?•  tetjuiangulum  infcrikctt . 


AD  deferibendum  in  dato  circulo  pentago- 
num «quilaterum  , Se  arquiangulum  con- 
ft ruatur  triangulum  iTofceles  r qj*  habens  duos 
angulos  ad  bafim  duplos  reliqui  iuxta  praeceden- 
tem propof.  &r  in  circulo  abcdf  dato  triangu- 
lum fiat  h.<brns  angulos  omnes  ei  «quales,  vt  ex' 
propof.  a.  huius  emerre potes,  & ftcundum  do- 
~ cumenta  propof  4.  primi  diuidc  angulos  e , Sr  o 
«bifaria  redis  cf,  8c  d»  coniungeque  punda  re- 
dis a » , 8c  b c , Sc  rurfus  alia  redis  a f , 8e 
fd  . fritt/ ; bat  fcwra  pentagonum  aqtiilateriim, 
<2r  ifuiah-’  tum . 

Pars  i.  Probatur, nempe  quod  fitpqullaterum. 

Duz  partes 

A _ anguli  D ni- 

gra , fe  ni- 
g>  rrima,  fi- 
cut,  Sr  aliae 
duae  anguli 
c nigra  , & 
nigerrima 
funt  aequales 
nigro  angu- 
..  • , lo  ad  a:  Si- 

quidem ambae  fumptf  fimul  duple  ei  funt . Ergo 
ex  propof.  a 6.  tert.j , & arcus,  tuper  quos  infi- 
. fiunt.  Vnde,  8e  rtdarhos  arcus  fubtendentes, 
nempe  lattra  pentagoni  ab,&  ic  Sfc*t.funt 
inuicem  «quales . 

, Probatur».  Pars  de  angulis.  Nam  «qualibus 
quoque  perifphenjs  infiitunt.  Ergo  ex  propof. 
»7.  tcrtjj  inter  fe  funt  «quales  . v.  g.  angulus 
pentagoni  a claufus  later  bus  ab,  & AFinfi- 
ftit  penfpherix  conftanti  tribus  partibus  fd, 
8r  b c , & c d , qu*  eft  «qualis  perifpheri«  abcdj 
cui  infiftit  angulus  pentagoni  f quoniam  «qua- 
libus circuli  portionibus  a b , bc  , dc  , vt  didum 
cft  in  prob.  prira*  partis  infiftit . 

' COROLLARI VM  I. 

GOlligitu^angulum  pentagoni  *quiliferi,& 
«quianguli  cotnpledi  fex  partes  ex  decem, 
in  quas  duo  anguli  redi  diuiderentur.  Nam  tres 
anguli  ad  d niger  nigerrimus , Sr  albus  «quales 
funt  inuicem,  vt  «qualibus  ateubus  infifteotes  . 
Quare  cum  ex  coroll.  propof.  przccd.  duo  ni- 
gerrimus > 8c  niger  quatuor  cx  decem  partibus 


CORO  LLARIVM  II. 

SI  quis  tamen  velit  conftruere  pentagonum 
facilius  fuper  datam  redam  at;  diuidatur.vt 
* fuperius  in  c iuxta  documenta  rropof.  It.  fe- 
cundi , deinde  prolungctur,  Sr  fic  ifia  additio  «- 

3uahs  maiori  Tegmento  ac,  ita  vt  pundat«  ad- 
it* ei  fint  «quales  ,*  Interualio  denique  dat*  ab 
fado  centro  in  pundis  extremis  q.,  & b,  duo 
arcus  deferibautur  J qui  fe  interfecent  in  r,  fic 
eodem  interualio  fado 
centro  in  a , & p duo  alij. 
arcus  fe  iotcrfccent  in 
s j fjdoque  centro  in 
ijs  interiedionibus  * t 
Sr  s eodem  interualio 
manente  deferibantur 
c j duo  alrj . arcus",  qui  fi* 

interfecent  in  T $ con- 
iunganturque  redis  punda  intrrfedionum  r, 
*»  * » Sr  a . Eritque  conftitutum  pentago. 
num  .. 

Ouod  erit. quidem  «quiiaterum , eo  quodom- 
nia  utera  fint  protrada  eodem  interualio  b a, 
Infupcr,  cum  duo  triangula  a p s , Sr  qjl  b fint 
xquicrura,  Sc  a f , vel  qjb  bafis  fit  maius  fig- 
mentum iuxta  10. propof.  huius  angulus  p»  V.g. 
continebit  duplum  , quam  angulus  s.  Quare 
angulus  exterior  a,  albus,  qui  cft  pentagoni 
continebit  cx  propof.  17.  primi  duos  internos, 
Sr  oppnfitos  s p . Propterca  continebit  6.  par- 
tes ex  decem,  In  quas  duo  red i diuifi  eiTent  , 
qu.bus  6.  partibus  «quantur,  vt  in  corolli  di- 
dum  eft,  duo  anguli  p,  Sr  s . Quare  a angulus 
erit  angulus  pentagoni.  Et  fi  hic  eft,  reliqui 
quoq;  erunt,  quod  debeant  Iftis  «quales  efi>  . 
Nam  fi  non  eifent,  potient  fieri  j Et  fi  fic  rcnt.I* 
tera  eorum , vel  caderent  fupra  , vel  infra  lineas 
**»T  » Sr  t $ . Quamobrem  , ex  propof.  »1.  primi, 
enent  maiora , vel  minora  lineis  a.  t » & ti; 
Vnde  deinde  pentagonum  non  eflet  cquilate- 
run». 

PROB.  H,  PROPOS.  XII. 

Circa  datum  circulum  pentagonum  aqui- 
la t erum  , £?•  qui  angulum 
defer  ibere . 

NOn  poteft  circumfcrlbi  circulo 'pentago- 
num ; Nifi  prifis  in  eo  inferibatur  t Qua- 
re dato  circulo  c e b d , in  quo  fit,  ex  antecedenti 
propof.  infcnptum  pentagonum,  poterit  deinde 
circa  illam  ita  pentagonum  circumfcrlbi  . 

Reperto  eius  centro  a ad  angulos  pentagoni 
ducaotur  femidiaitjefcri-Ati,AC,  ae,  ad  Se,  a f , & 
eis  ducantur  perpendiculares  circulum  tangen- 
tes . Nam  h « produci*  hinc  inde  fe  mutud  oc- 
currerit cx  defin.i».  primi , cum  anguli  albus  f 
& niger  e,  &rc.  fint  redis  minores  , quos  facit  li- 
nca  V . g f b incidens  in  duas  ni,  Sc  h m , & 
fic  de  ceteris  . Qva  ic  re  constituent  pentagonum 
rujhtjitum  tqmlctfrum,  & aqnun^ulum  t vt  au- 
tem id  probetur  ducendz  funt  reda*  a cen- 
tro ad  punda  l , &c.  in  qu*  poftremb  dod* 
conueniunt . pfo. 
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Probatur  itaq;  prima  pars  > quo^fit  arquilate* . fcript*  aquilateram»*  pquiangulam  . Siquidem 

probabitur  dud:s  ad  earum  mutuum  coocurfum 
a centro  redis  > vt  in  pentagono  fadum  eft  eius 
angulos  , & patera  inter  fc  cflc  aqualia , 


rum  . Nam  qua- 
dratum fadum  fu- 
per  ah  eft  ex  prop. 
H.l. %.  «quale duo- 
bus quadratis  fa- 
Ais  ex  pa,  &fhj 
fimiliter  quadratis 
a »,  8t  h s propter 
angulos  redo*  ni* 
mirum  b,  &f  fc- 
mlalbos.  Sed  qua* 
drat*  femidiametrorum  b a > te  f a funt  ^qua- 
lia inuicem  .•  Ergo,  te  quadrata  ex  hi, 
te  h p , Se  confequenter  ipf?  quoque  line*  bh, 
Sr  h f . Et  Hoc  pro  prima  pane  probationis  . 

Nam  modo  oftendendum  cft»has  lineas  b h,& 
h F efle  medietates  laterum  , quorum  portiones 
fune,  Sr  confequenter  omnia  latera  hl,&hm» 
Br  cicera  efle  aqualia , vtpote  cx  medietatibus 
aqualibus  confeda  • 

Triangula  tota  femi  nigra  hia,  &'  h f a ha* 
ftcot  aqualia  latera , qua  fibi  correfpondent,  er- 
go ex  prop,  8.  primi , & anguli  rorrefpondentes 
fouales  funt . Ideo  anguli  in  ejs  albus,  Se  niger 
id  centrum  a erunt  aquales  , licut , & anguli 
albas,  Se  niger  ad  h,  te  fic  in  omnibus  alijs . An* 
guRis  autem  ad  centrum  a totus’ alba , olgrSque 
portione  integratus  eft  ex  propof  X7J.J.  f qualis 
omnibus  quatuor  alijs  ad  centrum;  cum  infiftanc 
aqualibus  bafibus,  te  peripherijs  fb,&bc,& 
cat.  pentagoni  Infcriptl . Quare,  Acorum  por- 
tiones inuicem  aquales  tum  nigra,  tum  alba 
erunt . Proptereaquc  angulus  V.  g.  ad  centrum 
h’a  f niger  , qui  probatus  eft  aqualis  angulo 
albo  ad  centrum  h a b , eft  f qualis  etiam  angulo 
albo  ad  centrum  fam.  Sed  anguli  quoque  ad  f 
tn  triangulis  hpa*  & mfa,  vtpote  redi  i ra- 
dio tangente  qur  effedi  funt*?  quales;  radiufque 
av  eft  crus  commune  ambobus  triangulis  adia- 
ceos . Ergo  ex  propof.  »7,  primi , etiam  latus 
mf  erit  j quale  laceri  f H . 

Idem  quoq;  argumentum  valebit  in  triangulo 


prob.  hi  pr 


o‘p  o*s. 


XIII. 


In  dato  pentagono  ajuilater0)  &•  aequian- 
gulo  circulum  defcrtbtre . 

* P Entagoni  dati  duo  latera  bifariam  diuidan- 

1 tur  io  *A  ».&a puoflU  perpendiculares 
re3f  trahamur , rjux  fc  mutuo  interfecabunt  io 
v - Ibi  ergo  fado 
centro,  ft  vique  ad 
intercapedine  per- 
peJicularium  V.g. 
v B , extendatur 
interuallum»&  de- 
feribatur  eo  inter- 
teruallo  circulus  :J( 
Is  circulus  erit  in- 
feriptus  , & tan- 
get latera  In  pun- 
* dis  A b ic  DE  . 

Quod  vt  probetur-  catcra  quoq;  £ dimidijs 
lateribus  c,d,e  ducenda  ad  centrum,  vtcv,  dv. 

Se  deinde  ad  angulos  o v , Se  v l,  &c.  Et  rurfus 
pundata  Scc. 

Pro  probatione  obferuandum  eft,  noshf£adi- 
buiife  eandem  regulam  : quam  fupra  dedimus 
propof.  ?.  huius  ad  circumfcribendum  circulum 
triangulo,  velut  triangulo  clh.  Ideoque  tres 
dud$  ov»  & vl,  & v h erunt  ex  probatione 
propof.  j . aquales ..  Latera  quoque al.  Se  bh  . 
funt  aqualia»  vtpote  dimidia  aqualium  Uterum 
pentagoni , anguli  vero  adjacentes  nigri  a , & b 
aquales,  quod  redi  fine  : Ergo  triangula  nigra 
a l v , & v h b erunt  aqualia  cx  propof  iidib.  1. 
te  crus  v a cruri  v b . 

Idem  argumentum  valebit  in  triangulo  lhm., 
Quare  v c erit  aqualis  Jine*  rn,  Se  confequcn- 


'il  a,  cuius  latus  b l erit  f quale  lateri  b h.  Qua-  ter  aqualis,  vt  ofteufum  eft  linea  v a.  Idem  qua 
e quale  toti  n-k;  Sieq;  argumentum  in  alijs  vfgebit . Cum  ergo  omnes 


re  totam  latus  h l erit  (quale  toti  h k ; Sicq; 
probabitur  de  ali js  fucceffiuc . quapropter  pen- 
tagonnm  circumfcriptum  erit  (quilaterum. 

Probatur  quoq;  cfle  f quales  angulos . Ablatis 
f qualibus, qu?  rcman£t,funt  (qualia:  fcdintria- 
gulis  quibufeunque  hfa,  & p am  , 8f  c?t.  om- 
nes anguli  ad  centrum  a tum  albi,  tum  nigri  •• 
ftenfi  funt  (quales  in  probatione  prime  partis.. 
Anguli  quoque  t , Se  b , 8e  c fadi  i radio  a f 
tangenteque  f h , te  c(t.  funt  redi , te  ideo  a- 
quales:  ergo  ablatis  iftis,  reliqui  ad  m , h , Sec, 
tum  albi , tum  nigri  funt  (quales  . Quoniam 
omnes  trianguli  tres  anguli  funt  ioaiccm  (qua- 
lcs.cura  omnes  ex  prop.17.pr.  fint  duobus  redis 
( quales  . Et  ideo  cum  omnnes  anguli  h,  te  l , 
te  o , Sec.  unteompofiti  ex  medietatibus  albis , 
nigrifque  equalibus  , omnes  inuicem  erunt  (- 
quales. 

COROLLARIVM. 

C Equitur  hinc  illud . Si  in  circulo  quacunque 
O figura  *quilatera,&  aquiangula  deferipta  iit, 
te  femidiametri  de  centro  ad  angulos  fingulos 
protrahantur  , bifque  perpendiculares  ducantur 
circulum  tangentes  deferibi  figuram  fimilemin- 


arguraentumii  , 
linee,  quas  fecimus  perpendiculares,  nimirum 
v d » te  v e , & pradi&a  inuicem  fint  aquales  po- 
terit fieri  centrum  in  v , te  interuallo  vna  ea- 
mm  V.  g.  v b circulus  circumduci , qui  lambat 
pun&a  a 8 c d B • ' i 

COROLLARIVM  I. 

■ 'lr  ; -• 

* oilige  primo  : quomodo  etiam  circulus 
V_v  poflitcircufcribi.  Nimcum  ex  J.prop. 
line?  vo,&vl,&vh  fint  aquales  ad  api- 
ces trianguli  clh  dude,  a<tidcm  ratione  H v» 
& 11  v , te  v l dud(  ad  apices  trianguli  lhm, 
fequitur ; vt  omnes  fint  aquales , te  confequen- 
ter ; qubd  fado  centro  in  v interuallo  vna  ea- 
rum V.g.  vh  tranfeat  circulus dudus per  ver- 
tice*1 l,h  ,&  alios. 

% COROLLARIVM  II. 

jk  f \ Olligicur  fecundo  hoc  valere,  ne  dum  In 
r Aj  pentagono;  fed  etiam  in  qualibet  alia 
-figura  fquilatera  , & (quiangula  ; quod  valeat 
idem  argumeotufl^ln  omnibus  Fada  eadem  ope- 
ratione ob  latera  (qualia,  te  angulos  cqu  ales,  qu$ 
M «,  con- 


s,o  T R A C T / 

conftitaunt  omnia  triangula,  in  que  per  opera- 
tionem diui.litur.f qualia  ^ 

P R O B.  IV.  F R O P O -S.  XIV. 

• • > 
Circa  datum  pentagonum  aquilatcrunt,  ty 
/tquiangultim  circulum  drjcnbtre. 

INfpicc  figuram  poteedenti»  propofitionii.  Si 
reperiatur  prntigonuin,  circa  quod  ntceiic  (it 
defcriberc  circulum  . Diuidcmns  omnes  eius 
angulos  bifariam  refiis  hv,S  M»,«rc.quas 
dicimus  futuras  effe  xquales  . 0«a'c  /W7o  tca- 
rro  in  v interi/ alio  * H fo urtt  irfer/bi  circitlui.qm 
tranfiens  per  apieet  h,l,  g,  n,m,  pentagonum 
tlrrumfcribet . 

Probatur  tero  * quod  c v , 8r  exter x sunt 
debeant  c!Te  xquales  alio  modo,  ac  in  coroll. 
prxcedenti.  Nam  anguli  niger  ad  L efi  xqualia 
nigro  ad  Hi  cum  (it  dimidium  xqualiom  angulo- 
rum pentagoni,  angulus  veri  a , 8r  » funt  refll.- 

Crus  autem  At  cruri  BHXqualc  cum  fint  dimi- 
dium xqualium  laterum:  Ergo  es  propof.  jy.lib.r, 
triangula  ad  a,  Bcb  nigra  aequalia  erunt,  fc  ent 
i v xquale  crus  cruri  vh.  Idem  dicetur  de  tri- 
angulo nigro  » m c , quod  erit  xquale  eadem  ra- 
tione triangulo  v * H , & crus  v M cruri  vn.Br 
ideo  cruri  v L , Bf  (ic  de  alijs  N v , 8e  o v:  cum 
ergo/int  omnes  xquale»  n,4t.  ad  angulos 
pentagoni  pertingentes,  circulus  per  earum  ea- 
tremaduci  poterit. 

COROLLARI.VM 

o 

Hinc  ellicies  idem  salere  in  qualibet  alia 
figura  xquilatera  , Br  xquiangula  . Vade 
eadem  arte  «ire»  eam  circulus  deferibetur. 

E X P E N S I O ' V. 

pe  Exagoni,  6"  Quipdtcagoni  in  circulo 
inferiptione . 

Clrcumfcriptionem  eaagonl  circulo , Br cir- 
culi inicriptloncm,  Br  circumfcnptionem 
pretermitit  Fuclidrs.Sr  per  accidens  agit  de  quio- 
dreagono,  vepote  de  figura  eonfurgente,  ex  tri- 
angulo xqullatero.Br  Pclagonotde  alijs  autem  li- 
guris plurium  laterum  non  agit : Nam  qux  vtiles 
(unt , ex  prxdiais  facile  colliguntur  , qux  vero 
difficiles.aut  forti  inuentu  impoffibiles.aut  inu- 
tiles, vt  figura  feptera  laterum, prxrermittunturj 

fcd  de  i ilis  cum  dc  finubus  ampliora  agemus:  lut- 
fecit  Euclidi  rudimenta  primarum  figuratum  tra- 
derc. 

PROB.  I.  PROPOS.  XV. 

In  dato  circulo  hexagonum  xqutlaterumi 
xejui  angulum  defer iher c . 

OPortcat  in  dato  circulo  hexagonum  defcri- 
berc.  Dudo  diametro  ab  «odem  interual- 
lo,  quo  deferiptus  eft  circulus  fado  centro  in 
circumferentia  in  s portio  circuli  ducatur.qu* 
in  c,  & e circumferentiam  fecct  , a quibus 
pundis  per  centrum  tranfeuntes  duo  dume» 


t v s vii.  ; 

tri  ducantur  .*Si  ergo  extrema  horum  diametrorum 
retiis  coniungas , vt  funt  b e , & b c , &c.  trit  he- 
xagonum injeriptum  aquiangulum»&  aqudattru m. 


A 


B 


Prob.Primo,q>  omnia  latera  fint  xqualia.  Tres 
anguli  nigri  ad  Q_centrum,  ab  infiftcntibos  C£i» 

& q^b  fuper  diametrum  c c elfedi , funt  inui- 
cem  xquales . Ergo  ex  propof,  »5.  tertij  circum- 
ferenti? , quibus  iniiftunt  funt  inuicem  xquaks  : 
Vndc  ex  propof.  33. tertij  fubtentx  c b,  11, 

8e  e c funt  inuicem  xquales.  Sed  Illis»  qualibet 
fux  oppofiix,  line*  ac,  8e  a h , &r  h c funt  *- 
quales . Ergo  omnes  xquales  , & xquilatcrum 
efl  hexagonum.  Id  autem  oftenditur  , quia  infi* 
ftunc  arcubus  xqualibus . Et  arcus  equales  fune. 
Quia  fuper  eos  afeendunt  anguli  eres  albi  ad  cen- 
trum Q^xquales,  Sunt  autem  xquales  : Quia?- 
qualibus  nigris  xquantur,  quilibet  fuo  , cui  eft 
ad  verticem  ex  prop.  H.  primi.  Remanet  itaque 
oftendendum, quod  tres  anguli  nigri  fquales  fiat. 

Id  autem 

Probatur  . Nam  funt  fadi  fuper  diametrum 
c c ab  infiflentibus  qji  ; 8e  q,E , 8c  Ideo  ex  pro- 
pof.ij.  primi  xquantur  omnes  duobus  redis.ftil 
duo  cx  iftis  nimirum  notati  quilibet  occupat 
tertiam  partem  duorum  redorum  , ergo  terthis 
reliquus  tertiam  panem  reliquam , quare  omnes 
xquales  erunt.  * 

Quod  vero  duo  cruce  infigniti  tertiam  partem 
duorum  redorum  occupent  oftenditur  . Quia 
quodlibet  triangulum  cq.*,  nempe  , Ue  iqj 
eft  xquilaterum , vtpote  quorum  latera  funtfe- 
midiametri.  Ideoqueex  propof.14.  primi,  8e  x- 
quiangulum.  Sed  omnes  tr^s  anguii  cuiufcunq; 
trianguli  funt  duobus  redis  xquales ; Ergo  qui- 
libet angulus  tertum  partem  duorum  redorum 
occupabit  , «r  fic  anguli  cruce  notati  quilibet 
erit  tertia  pats  duorum  redorum . 

• COROLLARIVM  I. 

Hinc  manifeftum  eft  hexagoni  latus  xquale 
cfle  femidiametro . Nam  c b latu*  eft  femt- 
diameter  circuli  cqf  ; 8e  ideo  xquale  femidiame- 
tro qb  , 

a 

COROLLARIVM  II. 

i . 

COllige quomodo poflit  lufcrlbi  triangulum 
xquilatcrum,  B xquiangulum  In  sl.to  cir- 
culo . Nam  ii  coniungas  vertices  c,  a,  e,  id  erit 
faCium  j erit  enim  xqualis  qqjlibet  angulus  , Be 
latus.  Qgia  circunferenrijs  xquaiibu»  illcinfi- 
flit , hoc  iubtentitur,  vt  funt  cie,  8e  e c a,&c. 


PROB. 
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t>  o n«  n » i\  „ ^ ni  f»l»lendisntor  Ium  pqiiaics  , ergo  cx  ijfdem 

' PROB-  »•  PROPOS.  XVI.  p-mibus  if,  tres  quilibet  arcus  comprctandee , 

vtpote  quinta  pars  totius  circuli;  quapropter  ar- 
1*  dato  ctrchlo  qumdec agonum  quitote-  cus  ad  tres  partes  totius  pcriphen*  continebit, 
tum%  & 4-IHianjulum  deferibere  • at  «quinque . Vnde arcus  a £ intermedius  duas 

* continebit,  Quare  cius  medietas  vna  ex  qtiinde- 

D'  «fi-ril,,»™,  i-  , , , clm  partibus  erit.  Rtfia.ifjijuc  db  fubrcndetdc- 

Elcnbatar  io  cirtolo  triangulum  zqmlate.  cimam  quintam  partem  totius  circumferent ic . 

rum  , & zquiangulum  a re,  »el  ex  Coroll.  Proptereaque  cpttrp  quoque  applicate  ouclibcr 

pneccdenti [,«i I « *.  hutus  propof.  decimam  panem  fubteJet.  * anguli  •mncserunc 

™ UlUf2m„f^.r.’i>lt“r  PCTUg  r""”  equales,  vtpote  in  pquali  fegmento,  in  fi  flentes  , 

nm,  & zquiangulum  ex  propof.  Ii.  huma  ap.  nempe  In  fegmento  u £ »,  qui  duas  totius  peri- 

pUeando  em.  angulum  aliquem  vertici  trianguli  pherij  parte? pquales  comprehendi.;  ' 

cui  placuerit,  V.  g,  a.  Deinde  arcus  intcrcep*  r ^ r 

tu*  inter  primum  latus  pentagoni  incipiendo  ab  COROLL  ARIVM. 

a , 8e  primum  latus  trianguli,  nempe  inter  ad, 

& a . , qui  eft  arcu.  > s . d.u.datur  m duas  par-  a-, Ollig*  hic  cum  Clauio . Quod  tali  modo 
K.  zquales . Oncantur, « redf  L poiTumus  reperirc  figuras  multil, teras,  z- 

imU.rra  ^mniaagam,  babtUmu, quaeam  aTm  ,3.  qui|ateru,  & equiangulas ; Quia  enim  ab  de- 

Ufrataemfermu,  «15.  taura  compleantur.  nominatui  i ternario  , quod  fit  latus  trianguli, 

& ad  a quinario,  quod  fit  latus  pentagoni  pof* 
fumuS  deferibere  figuram  ij.  laterum;  nimirum 
A confurgentem  ex  multiplicatione  teraarij  cum 

i.  dr  SNV  quinario;  Et  quia  ceraanus  exceditur  a quinario 

/ \\/\  duabus  vnitatibus»  ideo  arcus  interceptus  inter 

/ \ n\  extremum  lateris  trianguli  dat  duo  latera  quin- 

* A / \ decagoni.  Tai»  quoque  ratione  in  aiijs  lateribus 

U[\  / \ /J  aliarum  figurarum  idem  eueniet. 

\ Y Y j Nam  latera  pentagoni,  8c  hexagoni  facient-fi- 

B pj  gu  ram  3 o.  laterum  ; nimirum  confurgentem , ex 

Zr  multiplicatione  ?.  cum  6 . Sc  quia  fexagonus  cx- 

^ cedit  quinarium  vnltate»  ideo  arcus  interceptus 

inter  extremum  lateris  pentagoni,  & hexagoni 
fubtendet  Iiuea,qup  erit  latus  figurf  laterum  30. 
Probatur  tres  arcus,  quibus  anguli  trianguli  Sic  latus  quadrati,  8c  fexagoni  relinquet  ar- 
infiflant,vel  quibus  latera  pqualia  (obtenduntur,  curo,  qui  fubtendet  duo  latera  figurf  14.  Quo- 
ex  propof.  »6.  vel  jz.  terti)  funt  fquales . Ergo  niamf  multiplicatus  cum  5.  reddit  24.  &di£ 
fi  circumferentia  tota  fit  diulfa  in  quindecim  par-  ferentia  inter  4.  8c  tf.ell  s.  Sic  latus  quadrati, 

tes  quilibet  arcus,  vt  ab  quinque  earum  compre-  & pentagoni  relinquet  inter  fua  extrema  arcum, 

hendet,  vtpote  eius  tertia  pars.  , cui  fubtendetur  vnicuro  latus  figurg  20.  laterum. 

Sed  , § arofUi  quibus  quinque  {acera  pentago-  & fic  de  cpteris , 
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TRACTATVS  VIII 

ARITHMETICA  SIMPLEX. 

& Gemralts  integrorum  numerorum . 

' O . _■  f . . . 

VM  iam  de  quantitatis  continua  squalitate  fatis  cognitionis, 
qua  ad  elementum  fufficcre  poflit , ediderit  Euclides  in  i.x. 
& 3.  libro,  & Lineas  aquales  , Angulos  aquales.  Triangula 
aqualia,  Parallelogramma  aqualia  , Linearum  quoque  poten- 
tias aquales,  tum  laterum  parallelogrammorum,  tum  triangu- 
lorum tradiderit  1 Infuper  ex  quarto  libro  docuerit  figurarum 
inferiptionem  , qua  pluribus  , quam  duobus  triangulis  conflabant  . Iam 
aliam  prouinciam  aggreditur , & Proportionem  Inatjuahtaits  pracipue  confide- 
rare,  vel  faltera  iam  ab  squalitate  prafemdere  incipit . 

Verum  1 quia  Arithmetica  ita  mifcetur  Geometria  , vt  alrera  fine  altera 
claudicet  , & manca  eoadat  i ideo  antequam  ad  vlteriora  progrediamur. 
Arithmeticam  generalem  tradere  oportuit,  quod  proportiones  insqualiratis 
rationales  melius  explicentur  numeris , quam  quantitate  continua : Vnde ; 
quia  adhibendi  erant  numeti  in  proportionibus  declarandis;  proinde  hic  de 
Arithmetica  generali  primum  agere  oportuit,  tanquam  primus  aditus  ad  pro- 
portiones quafcumque  bene  cognofcendas ; cum  ipfa  facibus  proportiones 
. explicet,  & maxime  fi  de  numeris  integris  agitur. 


EXPENSIO  I . .a 

De  principijs. 

QVod  fit  numerus  vidimus,  &r  ipfius  effin- 
dam iam  fpeculati  fumus  Tra&.  »•  pr *- 
liminari.  Vnde  hic  folihn  numerorum  Defi- 
nitiones funt  explicanda  » Sr  illae  funt » quas  Eu- 
clides 7.  libro  exponit;  fiquidera,  cum  ad  prat- 
fentem  t radiatum  deferuiant,  hic  tranferibere 
oportuit . 

v DEFINITIO  I. 

\7Nitas  e fi,  fecundum  quam  vnumquod- 
V que  eorum , qtf<*  funt , vnum  dicitur, 
7o  qua  aduertendum,quod,  ficut  punctum  ab- 
findum  cft  indiuifible,  fic  vnitas  abllra&iueS 
fumpda  vnum  elt . Nam  quodlibet,  quod  dicitur 
vnum,  femper confidcratur  abftra&c  > vt  vnum 
in  fc  , & diuifum  a quocumque  alio  : alioquid  , 
fi  acciperetur,  vt  i parte  rei  , iam,  cum  oihil  fic 
plures , fcu  partes  , feu  rationes  non  obtincos , 
plunficatum  efiet . > 


.c  DE  FI  NITIO  II. 

'KJl/'merus  eft  ex  -unitatibus  compoftla 
muhiiudo . 

Hinc  cncnie  j quod  omnis  numerus  fiteom- 
mcnfurabilis  ; cum  habeat  partes  aifigna- 
bilcs,  fecundum  quas  vnumquodq;  numerus  di- 
citur; V.  g.  8.  componitur  cx  ofto  vnitatibus, 
& 7.  ex  feptem.  Vnde  vnitas  omniu  numerorum 
erit  communis  menfura , qui  omnes  menfurari 
poterunt . 

DEFINITIO  III. 

^Ars  efl  numerus  minor  ipfius  maioris  nu- 
meri , qui  metitur  ipfum  maiorem . 

Significat  , quod  minor  numerus  fit  ap- 
pellandus pars  numeri  maioris  , qui  mal- 
tipUcatus  totum  metitur  ; itavt  nihil  fuperfit, 
neque  deficiat.  Sed exequo illi  commenfuretur. 
Sic  6.  meriaur  numerum  18.  quia  muleiplicatus 
per  j.  euadit  in  numerueundem  , nihil  addendo, 
vel  diminuendo  . Omnia  verb  pars  aflumit  no- 
men ab  eo  numero,  per  quem  multiplicata  me- 
titur maiorem,  vt  6.  dicitur  tertia  pars  numeti 
18.  quia  6.  multiplicatus  per  3.  metitur  nume- 
. rura  io. 
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ARITHMETICA 

definitio  IV. 

T)  4rtc$  autem;  cum  non  metitur  . 

Nnmerus,  qui  alium  maiorem  adamufsim 
non  metitur  i fed  aliquid  remanet  , dicitur 
nonpars  ,fed  parces  ; quia  Icilicct  falcem  com- 
prehendit tot  vnitates  ipfius > quas  funt  omnium 
numerorum  communes  partes,  V.  g.  j.  erit  non 
pars  , Parte*  numeri  18.  quia  comprehendit 
quinque  vnitates , quarum  quclibet  eft  decima 
odaua  pars  numeri  i i.  Parces  veri  nomen  acci* 
piant  ab  eis  numeris,  qui,2r  parces,  & rotum 
adamufsim  metiuntur  per  eunde  numerum,  V.g. 

6.  eft  parces  numeri  to.  fir,  quia  a.  metitur  6.  per 
j.  Be totum  per  inde  6.  dicetur  efle  tres  quintas 
partes  numeri  io.  quia  tres  metiuntur  6.  nume- 
rum , & quinque  numerum  io.  per  eandem  men- 
furam , quas  eft  a. 

definitio  V. 

\/f  yltiplex  autem  maior  minoris , cum 
*■  A minor  metitur  maiorem . 

Sicut  numerus  minor  dicitur  pars  maioris';  fic 
maior  dicitur  multiplex  minoris . Sed  tantum, 
cununmor  fuerit  maioris  pars,  non  verb  partes  . 
Sic  l8.  dicitur  multiplex  numeri  6.  qubd  ex  equo 
menfureturab  eo:  Non  autem  numeri  y.  quia, 
licet  illius  vnitates  , quas  numeri  5.  partes  funt 
contineat , non  tamen  i numero  J.  adamufsim 
menfuratur . 

9EFINITIO  VI. 

> t V- 

par  ejl , qui  bifariam  diutii 
poic/l.  ‘ ‘ 

Vt  numerus  ».  4. <$.  8.  funt  pares , quia  in 
duas  partes  aequales  diuidi  queunt  • 

DEFINITIO  VIL 

T Mpar  veri,  qui  bifariam  non  diuiditur, 
vel  qui  vnitate  differt  i pari . 

Vt  numeri  >1.  IJ.  17.  7.  quii  non  polfunt 
diuidi  bifariam  , vel  quii  differunt  i pinbui  IO. 
I*.  18. 6.  Coli  rnititc,  dicuntur  impares . 

DEFINITIO  VIII. 

. I 

prfriter  par  numerus  eSi, quem  par  nume- 
rus metitur  per  numerum  parem  . 

V.  G.  8.  quia  >.  Se  4.  metiantur,  ipfum  8.  di- 
citur pariter  par:  Nam  4.  eft  par,  qui  panbuj 
▼ icibaa  acceptus,  nempe  duabus,  facie  8.  idcoq; 
dicitur  numerus  8.  pariter  par  , 

* 

DEFINITIO  IX. 

TJAriter  impar  numerus  rj? , quem  impar 
\ numerus  metitur  per  numerum  parem. 

Numerus  30.  quem  15.  Impar  numerus  me- 
titur. multiplicatus  per  *.  numerum  parem 
dicetur  pariter  impar  . Aduertcndnm  eft  autem, 
qudd  idem  numerus  poteft  efle  pulter  par»St  pa- 
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riter  Impar,  vt  12.  Nam  metitor,  8r  numero  6. 
multiplicatus  per  1.  8r  fic  eft  pariter  oar , 8c  ritt- 
mero  J.  multiplicatus  per  4 . 8c  fic 'eft  pariter 
impar. 

DEFINITIO  X.‘ 

par  iter  autem  numerus  impar  efl,  quem 
impar  numerus  metitur  per  numerum  im - 
parem . 

Vt  numerus  iy.  quem  metitur  3.  8ej.  ambo 
imparei  numeri  dicitur  impariter  impar. 

DEFINITI  O-XL 

P Rimus  numerus  efl , quem  imitas  fola 
A metitur « 

Si  detur  namque  nimerus , qui  neque  a pari , 
neque  ab  impari  patiatur  dimenfionem  , fed 
a fola  vnitate  ille  numerus  dicetur  primus , vf  V 

3.  7.  Ii. 

DEFINI  T I O XII. 

pRiw/  numeri  inter  fc  funt , quos  vmtas 
fola  metitur . 

Licet  enim  quilibet  pofiit  dimetiri  per  parem,  * < 

feii  Hnparcm  , nifi  ille  numerus  menfurans 
fic  communis  dimenCor vtriufque «dicentur  illi 
numeri  inter  fe  primi , V.  g.  8.  &r  9 Qiumuis 
etenim  s.  multiplicans  4 numerum  8.  meufuret, 

& 3.  multiplicans  3.  meafuret  9.  quia  tamen, nec 

4.  nec  1.  menfurat  alterum  9.  nec  3.  huius  nu- 
meri 9.  menfara,  ilium  numerum  8.  menfurct  t 
ideo  illi  numeri  primi  inter  fe  dicendi . 


DEFINITO  X III. 

Ompofitus  numerus  ejl,  [quem  numerus 
■ quifpiam  metitur  . 

Silicee  excepta  vnitate , quam  Euclides  non 
vocat  numerum  . Perfpicuum  autem  eft  om- 
nes numeros  pares  preter  binarium  elfc  cotnpo- 
fitosiquiafaltembinacius  eos  metitur,  ex  qui  • 
etiam  euenit  omnes  numeros  primos,  rempeo 
binario,  elfc  impares.  Nam  ex  paribus  bina- 
rius foius  eft  primus . 

DEFINITIO  XIV. 

r^Ompofiti  numeri  inter  fe  funt,  quos  nu- 
merus  aliquis  communis  merifura  me- 
titur - 

Igitur  funt  cotnpofiti  Inter  fe  illi  numeri.qni 
ad  dilferentiam  primorum  inter  fe  , aliquam 
habent  communem  menfuram , vt  14.  S;  18.  pro 
communi  menfura  fortiuntut  numerum  6. 

D E F I N I T I O XV. 

('merus  numerum  multiplicare  dicitur, 
cum  toties  compofitus  fuerit  is  , qut 
multiplicatur, quot  funttnipfo  multiplican - 
te  vnitates , O"  procreatus  fuerit  aliquis 
alius . 

Vt 
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Vt  numerus  y.  dicetur  multiplicaro  nume- 
rum 6,  cum  toties  fumitur  numerus  6.  quot 
funt  vnitaccs  in  numero  y & <5.  quinquies  accep- 
tu* producat  alium,  nempe  jo. 

DEFINITIO  XVI. 

KwT  y merus  numerum  di  ut  der  e dicitur , 

, X numerus  altus  acceptus  fuerit , indicans 
' uis  vnttaubus  vices , penes  diuidens 
numerus  in  diuifo  continetur . 

Vt  Numerus  6-  dicetur  diuldere  numerum 
18.  cum  accipitur  alius  numerus , V.  g.  y.  indi- 
cans fuisvnitatibus  vices  uixta,  quas  6.  contine- 
tur in  >8.  nempe  tribus  vicibus  . 


A T V S Vifll.  5 

buiflet  anteponi  , quia  definiuimus  multa  per 
mutuam  eommenfurabilitatem  * fedquu,  & hsrc 
illas  fupponebat  * nempe  definitionem  multipli, 
cationis  faltem,  ideo  poftpofita  eft,  cum  hoc  li- 
ceat in  Mathematicis  definitionibus,  qu»  non 
probantur. 

POSTVLATA. 

i . , , 

Populetur  cuilibet  numero , quoslibet  pofje 
fum  aquales,  vel  multiplices . 

. Secundi  quolibet  numero  pofje  fumi  maio- 
rem . 

. ; ■ - • ~ ■ ..  .o 

AXIOMATA. 


DEFINITIO  XVII. 

n Atio  efl  duorum  numerorum  mutua 
m ratione  men fur  antis,  & menfurati 
relatio. 

V.  g.  quia  4.metitur  4.  vnica  vice  acceptus , 8e 
%.  metitur  4.  gemina  vice  vnica  vice.  Se 

-f , ideo  dicuntur  numeri  Jfli  Rationem  ha- 
bere. Omnis  autem  numerus  obtinet  Ratio- 
nem cura  quocunque  alio»etiam  rationalem*  quia» 
vt  diximus,  alium  faltem  per  vnitates,qu*  iaipfo 
funt,  metitur.  # 

definitio  xyiii. 


'P Roportio  fimilis , feu  ratio  inter  numerot 
efi,  cum  primus  ad  fecundum  in  ftmtli 
tnenfiira  funt , ac  tertius  re fpcftu  quarti . 

Proportio  fimilis , 8e  Ratio  «ft  quaedam  fiml- 
litudo , non  numerorum*  fed  ipfarum  Ratio- 
num in  ratione  continentis , & contenti » feu 
metiti  , & tnenfurantis . Si  ergo  duo  numeri 
fint ; qui  fe  contineant,  vel  menfurentur,  vt  duo 
ulij . Eg.  a.  metiatur  4.  vt  numerus  £.  metitur 
6.  dicetur  ita  3.  ad  6.  in  proportione,  ac  *. 
ad  4.  quia  ficuti  4 dualitatem  gemina  vice  conti- 
net, fic,  A 6.  ternarium  gemina  vice  comple&i- 
tur . 

Vnde  hinc  colligas  * qu&d  numerus  muleipli- 
eans  habet  eam  proportionem  ad  vnitatem  * qua 
genitus  habet  ad  multiplicatum,  V.  g.  multipli- 
cati t.  per  4.  faciunt  8.  numerus  itaque  multipli- 
cans a ita  fe  fi^bet  ad  vnitatem.  vt  8.  genitus  ad 
4.  multiplicatum  * quia  cx  def  iy . tot  vicibus  ge- 
nitus continet  multiplicatum,quod  multiplicans 
vnitatem . 

Secundo,  quod  numerus  diuifuS  habet  ad  diui- 
dentem  eam  proportionem,  quam  quotiens  , feu 
diuidens  habet  ad  vnitatem»  quia  quot  vicibus 
diuidens  continet  vnitatem  , tot  quoque  diuifus 
diuidentem  complebitur  ex  definitione  t6. 

DEFINITIO  XIX. 


numerum  metiri  dicetur  per  il- 
, lum  numerum  , quem  multiplicans  , 
,veld  quo  multiplicatus  tlium  metttum  pro- 


ducit . 

Pofi ponitur  ifia  definitio  prsdibis;  cum  dc- 


I. 

Qui  numeri 9 vel  aqualium  numerorum , 
vel  ciufdem  aqul  multiplices  funty  inter 
fe  funt  aquales. 

II. 

Quorum  idem  numerus  aqu}  multiplex  efl , 
vel  quorum  duomulnplices  funt  aqualesy 
illi  inter  fe  quoque  funt  aquales . 

III. 

Qui  numeri  , aqualium  numerorum , vel 
eiufdemy  tadem  pars , vel  eadem  partes 
fuerint  y inter  fe  funt  aquales . 

II II. 

Quorum  idem  numerus,  vel  numeri  aquales  , 
fuerini  pars , vel  partes  eadem  > illi  in- 
ter fe  aquales  funt . 

V.  g.  quia  y.  eft  eadem  pars  numeri  ro.  ae. 
numeri  cuiufdam  Equorum  » numerus  Equo-  3 
rum  erit  aequalis  numero  10.  Quod  fi  y . numerus 
fit  dimidia  pars,  tum  numen  10.  tum  numeri  [ 
Equorum,  numeri  Equorum,  & 10.  erunt  arqua» 
les  • Sic  fi  y.  & numerus  quidam  Ouium , fit 
tertia  pars  numeri  15.  numerus  Ouium. & 5.  funt 
squales  numeri . Et  fi  numerus  10.  8e  numerus  ii 
Ouium  fint  esJem  partes  nempe  xex  tribus  par-  c 
tlbus  muneri  jy.  numerus  Ouium,  8e  io . erunt  t 
squales , 

V* 

Fnitas  omnem  numerum  per  vnitates,  qua  1 
in  ipfo  numero  funt  metitur : 

VI.  ' ‘ , . 

Omnis  numerus  feipfum  metitur  per  vnita-  „ 
tem . 

VII. 

S i numerus  numerum  multiplicans  aliquem  * 

produxerit , metietur  multiplicans  pro-  J 

dotium  per  multiplicium  ■,  multiplica-  « 

tus  autem  eundem  per  multiplicantem.  11 

SI  oimque  4- multiplicet  j.  producet  M.&  * 

♦ I*'  J-  0OTPC  ttibut  «cibui  acceptu.  . ft  * 

j.fi-  , 


Digitized  by  Coogle 


$.  fimlliter  per  4.  ideft 
producet  11. 

vjir. 

Si  numerus  numerum  metiatur , numerus 
vices  numerans,  eundem  quoque  menfu - 
ratum  numerum  metietur , O*  numerus 
metiens,  vices  huius  numerabit  per  luas 
vmtates . 

Sic  fi 4.  menfuret  20.  vices  numerabit  nume- 
rus y . quinquies  enim  numerus  4.  contine- 
tur in  numero  »0.  8e  hoc  per  fuas  vmtates  nem- 
pe per  5.  vnitates  . Et  tfte  numeras  5.  vices  nu- 
merans menfurabit  quoque  ipfam  20.  fed  alter 
primo  metiens  nempe  4.  numerabit  vices  huius» 
iuxtaquas  continetur  in  10.  quia  quater  capit5« 
in  numero  20 ; Et  hoc  per  Tuas  vnitates , quz  ia 
numero  4.  quatuor  funt . 

IX. 

Numerus  numeros  metiens , compofttum 
tjuoijue  ex  ip/is  metietur  . 

V.  g.  fi  ».  menfuret  4.  Se  6.  menfurabit  quoq; 
io.  qui  componitur  ex  4 & 6. 

Numerus  numerum  metiens  metitur  quoque 
omnem  numerum,quem  ille  metitur, 

V.  g.  fi  a.  menfuret  4.  menfurabit  quoque  nu- 
merum u.  16. 8e%o.  quos  4.  metitur . 

XI. 

Si  numerus  numerum  metiens  , eum  per 
quem  metitur  multiplicet  , vel  ah  eo 
multiplicetur, producet  eum , quem  men- 
furat . 

Sit  Eg.  4.  qui  menfuret  »4.  per  6.  dicit , 
quod  fi  4.  multiplicet  6.  vel  a numero  6.  mul- 
tiplicetur • producet  »4.  quem  menfurat  per  nu- 
merum 6. 

expensio  l 


25 

PR.OBL.  I.  PROP.  II. 

Cognitis  vicibus  proportionum , <y  nomini- 
bus earum,  facili  quilibet  numerus 
exprimi  potefl . 

PRcfuponendum  eft  locum  , in  quo  numerus 
eft,  vices  proportionum  ex  i nft it uto  homi- 
num fignificare,  V.g.  fi  fine  134-  numerus  4. 
primo  loco  exiftens  f dexter  enim  apud  Ar  thme- 
ticos  primus  locus  eftjfignificat  vices  vnitatum, 
que  acceptz  fune . Nempe  vnitates  quatuor*  dfc 
acceptas. Secundus  locus  n.a  fignificat  vices  de- 
cimarum» nempe  pro  vnitaeibus  acceptas  fuifle 
decimas  vnitatum.iea  vt  a;  quia  eft  fecundo  loco 
non  duas  vnitates  > fed  duas  decimas  vnitatum 
exprimat . Tertius  vero  locus  numeri  i.eft  centu 
multiplicati  per  10.  ideft  fignificat»  non  iam  ac- 
ceptas fuifle  pro  vnitatibus  decimas ; fed  cente- 
fimas  vnitatum > ita  vt  ico.  vnitates  pro  vna  vni- 
tate  accipiamur . Numerus  autem  ipfe  fignificat 
vices,  quo  vnitates,  vel  decimz,vcl  decimz  decU 
marum,  ideft  centefimar  acccptz  fuerint , Quod 
fi  folazifra  adfic, fignificat  nullas  proportionum 
vices  illi  lococouenictcs  exprimedas  rcperiri.fic 
fi  adfie  numerus  »00.  nihil  erit  vnitatum  , nec 
decimarum;  fed  folum  numerus  erit  ccnecfi- 
marum,  & quia  eft  a.  duz  erunt  ccntefimr. 

Secundo  nomina  proportionum  cognofccre 
neceffe  eft  ; hoc  autem  ex  hac  ferie  cognofcetur» 
Si  vnitas  accipiatur  decies»  decem  vocatur  > 

Si  decem  accipiatur  decies  , centum  vocatur* 
Si  centum  accipiatur  decies  mille  vocatur  . 

Si  mille  decies  afi'umantur,dccc  millia  dicitur. 
SI  mille  centies  fumatur,  centu  millia  dicitur* 
Si  mille  millies  fumatu r/millio  vocatur . 
Deinde  aflumuntur  iterum  milliones , tanqua 
yaitates,  8*  incipimus  iterum  a capite  . 

Si  miiliodceic*  fumatur, dece  milliones  dicunt 
Si  millio  centies  fumatur,  centum  milliones. 
Si  millies  affuroatnr, mille  milliones  . 

Si  millio  fumatur  decem  vicibus  millies, de- 
cem  millia  millionum  dicuntur . 

Si  millio  centum  vicibus  millies,  decem  millia 


ARITHMETICA  INTEGROR  VM. 

quatuor  vici|>us  acceptus 


De  integrorum  numeratione . 

EXprlmere  quantitatem  numerorum  multo- 
rumi  non  quilibet  fine  aliqui  regula  facili 
poteft : Vndede  hoc  primo  agendum . 

THEOR.  I.  P ROP.  I. 

Omnes  numen  procedunt , & continuantur 
per  proportionem  decuplam . 

PRobjtur  ea  eft  proportio  numeri;  quando  tot 
vicibus  fumitur.quot  in  numero  proportio- 
nem  denominante  fune  vnitates»V.g.  llu  cft  pro. 
portio; quam  habet  J.ad  i.,qu*  affumit  alium  nu- 
merum, V.g.  4.  toties,  quot  in  J.lunt  vniu-. 

tes  , vt  eft  numerus  ia.  vt  ea  18.  definic.  collc- 
eiraus : fed  in  difpofitione  numerorum  afl  umicur 

toties  t.  quot  vnitates  funt  in  io.  Sr  faciunt  io. 

Itetu  affumitur  lO.totiei  quot  vnitates  funt  imo. 
& faciunt  100.  Iterumquc  afinmitur  1O0.  tone», 
quot  vnitates  funt  imo.  & fiunt  1000.  Iterum 
affumitur  tot  vicibus  .000. 
riuntut  in  10.  Se  faciunt  decem  millia . Ergo  cre- 
fcit , Se  propagator  per  proportionem  decuplam 
omnis  nnmerus  naturalis  • 


millionum  dicuntur . 

Si  millio  fumatur  mille  vicibus  millies,  duci* 
lio  vocatur,  & ita  dueliones,  trilioncs  «quadri- 
liones  inclpicdo  rurfus  ab  vnitate  in  infinitum . 

Iu  ergo  legendus  eft  numerus  10000.  quia  t. 
eft  In  quinto  loco  , & ceteri  omnes  non  funt  nu- 
meri, fed  tifr?  $ ideo  non  fignificant,  nifi  locum 
numeri  ; 8rh'oc  deferuit,  vt  numerus  fuo  loco 
politus  fignificet  vi  .'es  proportionum , quz  illi 
loco  conueniunt . Igitur  1.  quinto  locopofitus 
fignificat  4.  ordines  propoicionum  przccdere* 
primus  numerorum  fimplicium  in  primo  o.  fe- 
cundus decimarum  in  fecunda  zifra,  tertius  ccn- 
tefimarum  in  tertia  zifra, quartus  decimarum  cc- 
tefimarum  nempe  millianum  in  quarta  z:fra  qui- 
bus locis  licet  numeri  non  adfinc , adeft  tamen 
zifra;  qu$  locum  feruat , & operatur,  quod  1. 
vim  quinti  loci  obtineat,  & ideo,  quod  1.  fignifi- 
cet decimas  cnillialioru, nempe  dece  millia,  quod 
fi  effet  2 .effient  viginu  milliajfi  J. triginta  mdlia. 

Et  quia,  vt  didumeft,  primus  locus  in  quo 
numerus  exiftit,  fignificat  vnitates  addecimas 
afccndentes . Secundus  Vero  numerur fignificat 
decimas  vnitatum  acceptas  unquam  , li  cfient; 

vmtates 


c)C  T R A C T 

▼nitates  afcendentes  ad  eentcfimas  , 8e  quia,  vt 
potell  videri  i ferie  fuperpofita,  placuit  homini, 
bus  ad  quamlibet  proportioni  tricies  acceptam , 
mutare  nomina  proportionum  ; ideo  faciliorem 
regulam  ad  legendum  reddere  poflumus»  di fpofi- 
tis  ner  ordinem  numeris , primo  incipiendo  ad 
dextram,  Se  ad  omnes  tertios  duobus  intermilfis. 
applicare  punctum  , vt  vides  in  hoc  exemplo 


54*648010490071*.  & deinde  fiiper  quodlibet 
fecundum  »»un&um  incipiendo  ab  vnitate  appli- 
care numerum  tali  ratione , vt  primo  nihil  appo- 
natur, neque  fecundo  pundo,  tertio  apponatur 
vnitas,  Se  vno  Intcrmflb  punflo, quinto  appona- 
tur * Se  fi c confequenter  . Nam  hoc  modo  fcie* 
mus , v-b>  primum  pandum  reperitor  efle  nume- 
rum fimplicem . Vbi  fecundum  eflTc  milliari  vc- 
cepta  tanquam  vnitates  . Vbi  numerus  eflfe  mil- 
lioncs  accepti  tanquam  vnitates , Se  vbi  duo  eflTc 
dueliones,  & fi  c confequenter  augendo  in  infini- 
tum . tt  ita  numerus  tuperpofitus  pronuotiabi 
tur  . Nimirum 

5 4 J 6 

Tria  millia,  & quatere  ntum  quinquaginta  fex  duel- 
4 i 80  IO 

Imtsmattr centum  ofluaginta  miUia  , tT  centum 
4 <300  7 

quatuor  mUlionii , nongenta  millia , & fep  tingent  a 

l*  . . 
duodecim  vnltatet. 

Vbi  iterum  aduertendum»  quod  nullum  nomen 
xifris  attribuitur ,-  quia  noo  fignificant ; nifi  lo. 
cu  numeri,vt  numerus  fuo  loco  pofitus  vices  pro- 
portionu  fignificet,quibus  vnitas  eft  alTumpta.  Vt 
in  hoc  numero  100.  duae  rifrae , qu*  vnitatem 
prxcedunt , folum  demonftrant  illam  vnicatem 
non  fignificarc  vnitatem  fimplicem  j fed  neque  fi- 
gnificarc  vnitatem  decimarum, fcd  vnitatem  ccn- 
tifimarum  expromere,  nempe  proportionem  IO. 
gemina  vice  acceptam  . Nam  fi  vnitatem  multi- 
plico per  10  facit  1 o.  quam  decimam  , fi  adhuc 
multiplico  per  10.  facit  centum  . Ecce  gemina 
vice  alTumpta  proportio.  Quare,  fi  omnes  nu- 
'meri  prxcedentes  eflTeot  o nihil  fignificarent,  at 
fi  ante  fequeretureos  fola  vnitas  adfiniftram  fi- 
gnificaret  iuxtalocum^n  quo  reperitur . V.  g. 

% 1 

iooooooooooco.  ifte  numerus  fignificat  duel- 
lioncm  , quia  nimirum  zifr*  antecedentes  rei- 
ciunt  illam  vnitatem  ad  decimum  tertium  locum* 
qui  eft  locus  duellionis : Se  Hacc  de  numeratione  • 

EXPENSIO  II. 

t)e  integrorum  collectione  i 

QVatuor  prxclpux  operationes,  Se  vniuerfa- 
lillimx  circa  numeros  integros,  & natura- 
les exTccentur  ,qqz  omnes  fub  vno  nomine  jll* 
gorbjtbmi coprchenduntur ; atque  ift*  liint  addi- 
co,io,  ro«/r<p/i^  , Se  diuifio  . Hic  agi- 
mus de  additione,  qu*  datis  pluribus  numeris 
eos  in  vnatn  fumtnam  redigit,  atque  alias  appel- 
latur collcttum.  Se  totum . 


A T V s viin  . 

theor.  i.  prop.  iii. 

Cuilibet  numero  quilibet  altus  numerus 
competens  addi  potell . 

* ¥}  Rob.  Nam  lam  concelTum  eft  in  poftu. 

lato  fecundo  numerum  polTe  fumi  alio 
numero  maiorem  fint  ergo  numeri  fimui* 
addendi  $.  Sc  4.  fummo  ergo  numerumise- 
qualem  iftis  duobus  fimui  nimirum  f.  Se  iam  fa- 
da  eft  additio , namque  7.  continet  4.  & 5 . Pj-q. 
batur  vero, me  duobus  numeris  poflfe  fumere  *•> 
quale, na  ex  a.Poft  pofsu  fumere  vni  ilioru  vtlibet 
maiorem,  Se  exi.  Poft  cuilibet  aqualem  , ergo 
pofTum  fumere  maiorem  tribus  vnitatibus  , ita 
vthxe  maioritas  fit  zqualis  numero  g'  & iam 
duobus  numeris  5.  8c  4.  fumpfi  zqualem  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  IV. 

Numeri  difftmiles  diffmthbus  no  addendi, 

* Q Int  numeri  decimas  fignificanres  40.  Se 
J fiat  fignificantes  numeros  fimplices 

j.  Dico  y.  numero  40.  addi  non  poflc  > Nam  fi 
fieri  poteft,  addatur  : Erit  ergo  vel  9.  vel  90.  «i- 
fra  appofita , fe^  nec  9.  nec  90.  efTc  potell  j ergo 
neque  addi  potell, quod  veri  neque  90.  neque  9. 
eflfe  poflit  probatur . Nam  non  90.  quia  quinque 
vnitatesdiiper  quadraginta  vnitates  non  addunt, 
nifi  id  quod  funt  j nempe  quinque,  ergo  erit  45. 
& non  90.  Sed  nec  9.  quia  qnatuor  decima:  fune 
magis,  quam  quatuor  numeri  fimplices , fed  qua. 
tuor  fimplices  additi  5.  fimplicibus  faciunt  no. 
ucm : ergo  quatuor  decimae  magis,  quam  nouem. 

PROB.  I.  PROPOS.  V. 

Si  ftmiles  numeriy  O*  eandem  proportionem 
fignificantes  addantur  ftmthbus  nunjcrts, 
eandem  proportionem  figntfic antibus 
erit  optime  fafla  additio  . 

CVm  ergo  certum  fit  ex  prxced.  addendos 
numeros  accipiendos  efleeiufdem  propor- 
tionis ; iuxta  eorum  proportionem  ita  difponen- 
difunt,  vt  finguhr  proportiones  addendx  loco 
corrcfpondeant , Se  dignitate  vt  videre  cll  in  hoc 
exemplo . 1945’ 

7**S> 

Nam  omnes,  qui  funt  in  primo  407 

loco  ad  i nui  cemfibl,8r  per  rectam  — - — — ■« 
lineam  refpondent,  & ita , qui  in  9679 
exteris  locis . Quo  fado  lineola  fubdu&a  diftin- 
guendi  funt  numeri  addendi  a numeris  additis 
lupponendis  . Pollea  addantur  fimui  tres  primi 
ordinis  j.  9.  Sry.  incipiendo  ab  inferiori , & fa- 
ciunt 19.  & quia  Habes  duos  numeros,  quorum 
primus  9.  eft  ciufdem  fpeciei,  cum  illis, qui  erant 
addendi;  Ideo  fub  ipfis  reda  pono  9.  tanquam 
ad  primum  colle&um  ordinem  pertineas»  8e  craf* 
fero  I.  qui  eft  decimarum,tanquam  ad  fecundum 
ordinem  fpe&ans;  8e  addo  fimui  hoc  1.  & deinde 
exteri fecundi  ordinis  o.  *.  4.*  faciunt  7.  (nam 
‘o.  nihil  addit, ) Se  quia  eft  numerus  flmplcx  de- 
cimarum, pono  fub  hoc  fecundo  ordioc»fpc&ans 

ad 
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addecimas  , Deinde  affirmo  4.J  9.  teytij  ordi- 
nis- qu  fimul  additi  faciant  16.  & quia  obtinui 
duos  numeros, primum  6.  ciufdcm  ordinis»  quare 
illum  pono  apud  7.  fub  terdo,  ad  quem  fpeftat  ., 
ordine  ;&  tras fero  fecundum  I.  adordinem  al- 
borem, & fcqucntcm:  addo  igitur  fimul  171,  & fa- 
ciunt 9. apud  b.ponendum . Habcoquc  numerum 
colledum  9679.  arquiualentem  illis  tribus  ordi- 
ne pofitis.  Quod  promifium  eft  in  problemate, 
i:  ex  antecedentibus  Theorematibus  fequitur  *. 


'2>7 


EXPENSIO  III. 

Defubducltone  numerorum  integrorum . 

SVbduftio.aut  fubtnaio  cilium  duobuj  nu- 
meris  datis  minor  aufertur  5 maiore  ad  obti» 
nendum  refiduum,  qui  numerus  etiam  appella- 
tur Qitxfttuf  , & J\c liquat . 

THEGR.  I.  PROPOS.  VI. 
Quilibet  numerus  minor  i quolibet  maiori 
correfpondenti  extrahi pote fl . 

CVm  namq;  ex  defin.omn£  numeri!  vnitatet 
mcnfurcntjin  numero  maiori  erunt  tot  vni- 
utes , quot  ifl  numero  minori , 8c  amplius  . Sed 
ex  1. poti. cuilibet  numero  licet  accipere  cqualera. 
Sumam  igitur  cx  numero  maiori  squalem  alicui 
numero  minori,  V.  g.  a y.  polium  fumere  nume- 
rum  xquaiem  numero  4.  quo  ablato,  quod  refi- 
duum erit, numerus  a fubtra&ionc  refiduus  erit, 
qui  exquiritur . . f 

COROLLARiVM  L 

QVbd,fi  fimul  addantur  4.*  1.  efticent,quod 
.erat ,-  cum  fint  partes  ipfiusy. 

THEOR.  II,  PROPOS.  Vll. 

Numerus  i numero  fimtlis  proportionis 
^ fub  lucendus  e(l . 

PRobatur . Nam  fi  poflunt  diuerfe  propor- 
tionis numeri  auferrijminor  a maiori  au- 
feramur, V.  g.  [y.  a 70.  Quia  ergo  abftuli  I 70. 
refiduus  erit  numerus  ao.  Sed  addantur  fimul 
rurfus  i jxta  difta  prop.  y.  anteced.  10.&  y.  faciut 
ay.  Sed  debebant  efficere, quod  priils  erat, nempe 
numernm  70.  cx  Coroli.  praeced.  Ergo  non  po- 
teft  fieri  fubdudio  numerorum  : nifi  fint  ciuf- 
dcm dignitatis . 

PROBL.  I.  PROPOS.  VIII. 

Si  d numeris  maioribus , eandem  pro- 
portionem habentibus  numen  minores , 
&*  eandem.proporttonem  habentes , ac 
ipfiy  demantur , fet  optimi 
J ubtraflto . 

Sit  fubtrahendus  numerus arqualis huic  678. 1 
numero  iay7.  Quia  proportionales  a propor- 
tionalibus funt  auferendi , ita  collocandi  funt 


vt  loco  , ideoque  proportione  rcfpondcant , 
vt  in  hoc  exemplo  . Et  (ubdaifU  lineola’* 
diftinftionisgratii,  deinde  .ifluma-  1 IS7 
tur  a luperiorc.  numerus  ?quaJis  0;s 
numero  primo  8.  «r  fi  non  poffit  id  — 
fieri,  quod  7.  minor  fic;  4 numero  779 
fecundo  proximo  accipiatur  vnitas  dcciiniruni, 
Sr  fint  17.  deducarurq;  ab  co  namero  8 atqiialis',  & 
refiduus  erit 9.  Qui,vt  numerus  vnitJtum,  fub 
vnitatibos  fcnbcndus . lamque  accedimus  a J fe- 
cundum numerum  fubduccn dum, & quia  fubftuli- 
musay.  vnitatem  decimarum;  ideo  cuaf«4.  Vi- 
deatur crgojan  7.  fecundus  fubducendus  i nu- 
mero 4.  auferri  queat,  6e  cum  non  poffit,  iterum 
i prxcedcnti  aflumatur  vnitas  decimarum, ftr  fint 
14.  ex  quibus  7.  ablatus  relinquic  7.  igitur  fub- 
fcribo7«  numeris  fecundi  ordinis  apud  9. 

Et  quia  a prarcedenti  1.  abftuli  1.  ideo  reman- 
ferei.  a quo 6.  auferri  nequeunt;  igitur  vnitas 
prxcedens  , qux  eft  centefimarum  additur’,  ft 
fiant  11.  ablatus  reftituit  y.  itaque  refiduus  erit 
579.  fubdu&o  678.  a maiore  numero  1157. 

Qubd  fi  in  prxcedenti  non  repcrirctur , nec 
quidem  vnitas,fcdzifra:tuncaccipicndacft  adhuc 
vnitas, non  quiJem  ab  illo  loco , fed  a fuperiori 
faltem  virtualicer,  vt  in  iflis  terminis  . 1 00 

Si  enim  volo  fitbduccre  8.5  primo  S 
o.ncqueo;  quia  numerus  non  eft,  ac-  — , 

cipio  itaque  vnitatem  decimarum  ab  92 
antecedenti;  fed  nequeo  ; quia  eft  o.  Accipio 
Ajo  ab  antecedenti;  nui  licet  fic  1.  eft  tamen 
numerus  vnius  decim* decimarum, rdcft  centefi- 
marum ; ideoque  fub iuco  8.5  10.  refiduus  erit  2. 
at  vero  10.  iani  non  erit  10.  fed  9.  quod  vna  de- 
cima ablata  fit  ; Ideoque  refiduus  erit  92 . 

Poterit  quoque  facilitatis  gratia  vnitas  ablata 
fiumcro  fequenci  reftitui , V.  g.  fi  loco 
fic  fiat  2.  a o.  nequit  fieri,  fed  mu-  71 
tuo  accepta  vnitatea  maiori  fiet,  — — 

IO.  a quo  fub-Judusz.  refiduus  928 
eritS.ied  quia  ab  antecedenti  abftuli  vnitatem, 
ideo  lccundo  7.  ci  addo,  & fient  8.  demo  itaque 
S-a  10.  eodem  modo  , & fiunt  2.  &r  quia,  ab- 
it uli  vnitatem  , ideo  eam  1 fubdtico’  1 reGduo 
& fiunt  9.&fic  habetur  refiduus  928.  II- 
lud  enim  augmentum,  quod  fiibcrahcndo  nume- 
ro fit,  xquiualet  dfmlnutioni  fiifix  in  numero,  a 
quo  aufertur  . Nam  ita  eft,  fi-auferantur  8.  a 10. 
quam  fi  auferantur  7 ..a  9.  In  priina  vero  regula 
cogitauimus  numerum,  a quo  fubducitur  dimi- 
nutum : hic  vero  numerum  fubcrahendum  auge- 
mus vnitate  j vt  idem  relinquat;  ibicogiracur 
iam  ablata  vnitas;  hic  unquam, fi  non  cfi et  abla- 
ta, cum  numero  fubduccndo  aufertur  . 

Potcft  etiam  fieri  alio  modo.vt  fi  auferendi  fint 
a numero  ao3i.  numeri  479.  difpono.vt  Cupra,  8r 
quia  9.  ex  1.  auferri  nequit,  ideo  differentiam  , 
quae  eft  inter  9.A'  10. ; nimirum  I.  affuino  ,8e  eam 
addo  numero  fuperiori  filicct  numero  1.  & fiunt 
2.  quos  fubfcribo  . Ita  7.  fecundum  2081 
aufero  57.  8c  numero  fuperiori  ( eft  479 
enjin  7*non  8.ob  vnitatem  ablatam  ) — — 

& nihil  remanet : Vndc  fcribo  o ad  160* 
hoc , rt  feruetur  locus . Deinde  quia  4.  nequit 
deduci  5 o.  a (fumo  differentiam  inter  4.  &r  10.  re- 
manent 6.  quam  numero  fuperiori  non  addo,cuqi 
zitrx  non  poffit  fieri  addicto,  Sc  ideofcribo  <S.  6c 
deinde  fcribo  1.  ita  enim  remanfic , quod  vnitas 
ablata  fit  a numero  . propter  10.  mutuo  aflump- 
tos  priiis . Qui  omnes  modi  in  idem  recidunt . 

N EXPEN. 
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EXPENSIO  IV. 

De  numeris  multiplicandis. 

MVltiplicatio  eft  duplex,  alia  fimplex , alit 
compofita  . Simplex  eft,  cdm  vnus  fim- 
plex  numerus  per  alium  multiplicatur,  compofi- 
ta  vero,  cum  vel  plures  numeri  per  vnum  mul- 
tiplicantur, vel  plures  per  plures . Agemus  pridf 
de  piiny , vtpote  de  faciliori  . 

THEOR.  I.  PROP.  VIIII. 

j Quilibet  numerus  pote (l  multiplicari  i 

PRobatur  multiplicare  eft  Tumere  toties  alium 
numerum, quot  numerus  multiplicans  habet 
vnitates  j cumque  liceat  alteri  numero  addere 
quantum  quifque  vult  ex  poft  1:  fi  V.  g.  af- 
funum  4.  licebit  mihi  addere , quantum  volo . 
Addam  ergo  ei  rurfas  4.  & rurfus  4.  toties  quot 
vnitates  Tunt  in  y.  & fic  habebo 4.  ter  acceptos. 
Quod  eft  multiplicare  ex  definit.  iy . 

THE  OR.  II.  PROPOS.  X. 

Si  fit  numerus , vel  medietas  decima,  vel 
medietatem  decima  excedens , multipli- 
cetur qs  per  alium  excedentem  vnitatem , 
cum  fuerit  multiplicatus , vel  aquabit 
decimam , vel  decimam  fuperabit  i 

PRobatur  facili  ; quia  minus , quam  1.  a (Tum  i 
nequit;  nec  minus  y.  pro  numero  multipli- 
cando, quar  faciunt  10.  Quare, fi  ali)  afiumantur, 
patet  decimam  fuperaturos . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XI. 

Ss  fint  duo  numeri  fefe  mutuo  multiplicare 
tesi  quorum  vnius  medietas  fimul  cum 
toto  alto  pofita  fit  magis,  quam  medie- 
tas decima  , illi  numeri  multiplicati 
decimam  /uperabunt . 

PRobatur  facili . Nara  , Ifte  numerus  4. 

adlun&us  numeri  multiplicantis  ^.medietati 
quf  fit  1.  4 facit  y.-f  . Quare  fi  tantum  addatur 
Iterum  4.  8e  1.  4 multiplicando  per  a.  facient 
magis,  quam  10.  Quia  gemina  vice  accipientur  . 
Ergo  tanto  magis  fi  multiplicatur  4.  per  j.  aut 
quemlibet  alium  maiorem . 

COROLLARIVM 

Hinc  habes  numeros  tales  generare  numeros 
ad  duas  proportiones  pertinentes,  vel  ad 
vnam  tantum;  fcd  femper  fuperiorem  . Sic  3.  & 
4.  generant  duos  numeros  it.  quorum  primus 
1 . eft  ciufdem  proportionis , ac  multiplicati , fe- 
cundus verb  1.  proportionis  immediati  Jcqucn- 
tis  decimarum  . Sic  fi  f.  multiplicentur  per  6. 
generabunt  numerum  30.  qui  ternarius  non  erit 
numerus  fimplex:  fed  ternarius  decimarum, nem- 
pe ordinis  immediate  fequcntis\ 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XII. 

Numerus  fimplex  multiplicans  numerum 
fimplicem  non  potefl  generare  numerum, 
nifi  proportionis  alitons  immediati  /e- 
qutntis, 

PRob.  Quia  numerus  maximus  fimplicium  eft 
9.  qui  multiplicatus  per  9.  maximum  item 
fimplicium  producet  numerum  , nouies  nume- 
rum 9.  continentem  ; fed  proportio  altioris  or<* 
dinis,  qua  proportionis  immediatd-fequentis  nu- 
meros fimpliccs  continet  decimas  decies . 
Maior  autem  eft  numerus  continens  paiTCs  plu- 
res, & maiores,  quam  qui  continet  pauciores,  8r 
minores.  Ergo  erit  minor  numerus  continens 
nouies  nouem;  quam  decies  decem  . Ergo  oon 
poterit  efficere  proportionem  ifta  tertiam  . Quod 
fi  maximus  fimplicium  Id  nequit  . Ergo  nec 
exteri . 

COROLLARIVM 

Hinc  eft , quod,  etiam  fi  numerus  multipli- 
cans alium  fignificet  decimas  , vel  de- 
cimas decimarum ; quod  eadem  ratio  erit,  & pro- 
ducere nequibunt  numerum  pertftientcm  ; nifi 
ad  proportione  immedjatd  fequentem , vt  patet , 
quii  eadem  ratio  fit  de  numeris  ,,  vel  fumptis,  vt 
vnitates  fimplices,  feu,  vt  vnitates  decimarum» 
fea  vtcentefimarum,  &c. 

THOR.  V.  PROPOS.  XIII. 

Omnes  numeri  fe  fe  multiplicantes  faciunt 
numerum,  qui  comprehendit, tum  vnius , 
tum  alterius  partes  • 

PRobatur . Quia  id  vnumquodque  continet , 
ex  quo  componitur  .*Ergo  cum  numerus  fic 
compofitusex  multiplicatione,  tum  vnius  , tum 
alterius,  debet  eorum  partes  in  fc  habere. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XIV. 

Si  numerus  fimplex  multiplicet  non  fimpli- 
cem , numeri  geniti  fimplices  non  erunt : 
fed  eius  proportionis , cuius  efl  multipli- 
catus, vel  immediati  fequentis  • 

SIt  j.  numerus,  qui  multiplicet  y.  numeri 
syo.  Dico,  qubd  in  genito  iy.  numerus  9. 
non  eft  fimplex ; fed  eius  proportionis,  cuius  eft 
y.  in  numero  a$o. 

Prob.  Nam  in  numero  150.  numerus  y.  qua- 
libet vnitate  decimam  fignificat . Ergo  quxiibet 
eius  vnitas  tricies  accepta  decimarum  erit . Igi- 
tur etiam,  fi  toties 5.  fimul  fumatur  genitus  de- 
cimarum erit  ex  propof.  1».  Coroll.  numerus 
uero  1.  in  genito  19.  ex  propof.  11.  Coroll.  fi- 
gnificabit  proportionem  immediate  fequcntein  . 


THEO- 
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ARITHMETICA 

THEOR.  yn.  PROPOS.  XV. 

Sinum  frus  non  fimplex  multiplicet  non  fim- 
plicem  producet  eam  proportionem , qua 
tum  vnius,  tum  alterius  ab  •unitate  di - 
flant  id  conficitur . 

Sit  numerus  7. in  numero  70.  8e  numerus  j. 

in  numero  fo.qui  fe  inuicem  multiplicent. 
Dico  quod  numerus  genitus  erit  eius  proportio- 
nis,qu*  ex  diftantia  , tum  unius»  tum  alterius  i 
primo  numero  uersus  finiftram  recedit ; &r  quia 
ioca  per  zifras  notata  funt . Ideo  dico  recedere 
sifris,  tum  huius,  tum  alterius  numeri  nimirum 
duabus  zifris,  eritque  Jfoo. 

Probatur  . Quia  ex  antecedenti  numerus  fim- 
piez  primus  multiplicans  fecundum  generat  nu- 
merum fecundo  loco  ponendum  . Ergo  fecun- 
dus multiplicans  fecundum  generabit  numerum 
tertio  loco  ponendum, & ideo  fecundus  multipli- 
cans tertium  generabit  nunftrum  quarto  loco 
ponendum,  8r  hinc  certius  multiplicans  tertium 
generabit  numerum  quinto  loco  ponendum , 8 c 
tte  de  cart. 

ABC 

Quod»  ut  magis  pateat,  fit  numerus  323.  & 

»EF 

ia*.  Quia  J.  a eft  tertio  loco , fi  illum  multi- 
plicet f *.  erit  genitus  ex  a.  tertio  loco  ponendus 
ex  propoC  anteced.  8c  oftendet  tres  centefimas, 
ut  unitates  fuifle  acceptas  . Quod  fi  multipli- 
cet *.  r numerum  a 3.  eandem, fignificabit  tres 
centefimas  non  iam  bis  acceptas,  fed  dualitate 
decimarum,  ideft  uigefies  acceptas.  Ergogeni- 
tus  non  iam  fignificat  unitates  centefi marum; 
fed  decimas  centefimarum  . Ideo  fecundo  loco 
poft  primum  collocandas  , ideft  quarto  loco  po- 
nendas i Et  fi  illum  d *.  multiplicat ; iam  non 
erunt  dccim*  centefimaru . Sed  centcfimz  cen- 
tcfunarum.ideo  numerus  genitos  tertio  loco  po- 
nendus poft  primum,  ideft  quinto  loco  collocan- 
dus; & fic,  fi  alij  adfint  argumentabitur  . 

PROB.  I.  PROPOS.  XVI. 

Si  omnes  numeri  fimplices  in  quadratam  fe - 
riem  ita  difponantur,  vt  prima  feries  fit 
continua  additio  vmtatum  , fecunda 
dualitatum  , & fic  confequenter  yfque 
ad  io»  Tabula  talis  ordinata  erit , qua 
numerorum  fimpltcium  multiplicatio- 
nem exibebit . 

DVcaafur  line*  arquidiftanses  undecim  , 8 c 
iftas  decuffantes  ali*  undecim . Deinde 
aferibantur  numeri  in  prima  ferie  ponendo  uni- 
fetes  fibi  inuicem  additas  ; in  fecunda  dualitates 
9>i  fuperadiundas ; in  tertia  triadas , & fic  de 
exteris . Nam  tabula  erit  confcta»quz  a Pytha- 
gora primi  inuenta  eft,&  ab  eius  nomine  Pytha- 
gorica uocatur : Quam  dico  numerorum  fimpll- 
clum  exi^tc  multiplicationem . 

Probam  r multiplicare  cft  fnmere  numeros 
multiplicandos  tot  uicibus,  quot  funt  in  nume- 
ro multiplicante  unitates  : cum  ergo  quilibet  nu- 
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merus  fimplex  additus  fit  alteri  tot  uicibus,  quot 
numeros  habet  ipfa  decima,  V.  g.  unitas  unitati 
•10.  uicibus  addita  cft,  dualitafque  diialitati»  trias 
triadi, &c  hrc  erit  numerorum  Gmpiicium  mul- 
tiplicatio . 


A 


Vfus  etiam  clarus  eft  . Nam , fi  reperiod  la- 
tercfiniftro  numerum  multiplicantem,  8c  in  fu- 
periore  parte  multiplicatum  in  eo  quadrangulo, 
ubi  feries  inuicem  concurrunt,  er  it  numerus  ge- 
nitus . Sic  8.  per  3.  multiplicatus  erit  »4.  ubi 
feries  a,&  b occurrunt  in  c.  Obleruaque  ex 
propof.il.  numerum  tabulati  d excedere  fimpli- 
ces numeros ,8r  proportionem  fequencem  indue- 
re . 

* Verum  quia  non  femper  hxc  tabula  in  prom- 
ptu eft , & quandoque  in  multiplicationibus  nu- 
meroru  maiorum  poteft  fuborlri  difficultas;  ideo 
hxc  regula  poterit  obferuari  ad  facilitatem  fe- 
tandam . 

Volo  Eg.  cognofcere  8.  multiplicatum  per 
9.  quem  numerum  gignat:  Video,  quot  nume- 
ris diftet  minor  numerus  8.  a 10.&  video  efle  *. 
differentiam . Accipio  ergo  9.  gemina  vice  , & r 
fubduco  i 9.  addito  o.  nempe  a 99.  & refiduum 
72.  eft  numerus  quxfitus  ; Sic7-  per  6.  differen- 
tia eft  4.  quam  multiplico  per  7.  & faciunt  »8. 
fubduco  i 70.  8r  dant  42.  numerum  genitum  ex 
multiplicatione  7.  in  6.  Et  ratio  eft;  quia  70.  eft 
7.  decies  acceptus  . Qubd  , fi  auferatur  ab  eo  7. 
qnater  acceptus , clarum  cft  , qubd  remanet  7. 
fexties  acceptus, nempe  per  6. multiplicatus  : hec 
autem  regula comodior  cft  in  magnis  numeris  : 
cum  differenti*  a 10.  parur  funt,  8e  in  illis  de- 
fer u it  . 

PROB.  II.  PROPOS.  XVII. 

Datis*duobus  numeris  non  fimpli cibus  in - 
uicem  multiplicandis ,fi  qualibet  nume- 
rus peraltum  multiplicetur,  O*  [eruetur 
proportionum  locus  vbique , O*  fummx 
cuiuslibet  multiplicationis  colligaturam 
fafta  multiplicatio  compofitorum  nume- 
rorum . 

VIfa  facili  multiplicatione  numerorum  fim- 
pliciam,  videndam  eft  quomodo  ex  eis  nu- 
meri maiores  multiplicentur  . Sint  ergo  multi- 
plicandi 154.  per  43.  cum  fit  feruandus  propor- 
tionis locus,  debet  minor  fub  maiore  fnbfcribi 
tali  modo,  . »54 

vt  numerus  vnitatum  fub  vnitatibus , 41 

N & de- 
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decimarum  fub  decimis  , * omnes  ali)  numeri 
corrcfpondenter  collocentur  . Et  quia  quilibet 
per  alium  multiplicari  'debet , * lam  cognofco 
quomodo  multiplicentur  numeri  fimpliccs . Ideo 
multiplico  3.  per  4.  fle  faciunt  12.  filicet  ex  pro- 
pof.  10.  8 e 11  numeros  gemine  proportionis, 
primum  fimplicitim  vnitatum,  fecundum  nume- 
rorum decimarum,  * proportionis  immediati 
fequcnris : ideo  a.  vnitatibus  fubfcnbo»  at  1.  de- 


cinvs . Poftca  3.  per  f . fcqucntem  nu-  »54 
mrrum  multiplico,*  fic  uoc  if.quo-  4? 

rum  pnmde  5.  locum  cx  propof.  14.  1 

proportionis  eiufdem  , quar  df  oume-  1» 

ri  ?.  debet  occupare  nempe  fccun-  l ) 

dum  . Vnde  numero  i.fubfcribcndus,  6 
vt  vides,*»  numeri  15.  ad  tertium  — ■ 
locum  pertinebit cum  fit  propor-  16 

tionis  immediate  fcquentis  . Deinde  »0 
multiplico  3‘  ?er  *•  & faciunt  6,  8 

numerum  terti)  loci . — — 

Itaque  iam  prima  figura  inferioris  109  2 
numeri  multiplicata  eft  per  omnes  figuras  nume- 
ri fuperioris  : Modo  multiplicanda  eft  fecunda 
figura;  idcoque  accipio  4.  * multiplico  per  4. 
& faciunt  16.  * quia  4.  eft  fecundi  ordinis  in  nu- 
mero 4).  Ideo  genitus  ad  eundem  locum  fpe&at 
ex  propof.  14.  nempe  fecundum  . Quare  ipfius  1. 
ad  tertium  deueoit  ex  propof.i).  Poftmodutn  ite- 
rum multiplico).  per  4.*  faciunt  *o.  cuius  pri- 
mus o.  ex  propof.  1).  debet  occupare  tertium  lo- 
cum,* ideo  fubfcribo  tertio  loco  o.&  2.quarto. 
Deinde  *.  per  4-  & feciunt  8.  qaarto  loco  ponen- 
dus . Tandem  congrego  omnes  fimul,  c neque 
fumma  numeri  ex  multiplicatione  geniti  10922. 

E radici  tamen  breuitatis  gratia  non  omnes 
numeros  difiinde  feribunt » led  transferunt  ad 
alios  anteriores  , V.  g.in  prxccdent i exemplo, 
non  feribent  numerum  12.  fcd  2. quidem  fciiicct 
numerum  vero  1.  mente  retinebunt,  donec  mul- 
tiplicent fequentem  ).  per  3,  & producant  1).  cu- 
ius numero),  addent  illam  vmtatem  mente  re- 
tentam, * lcnbcnt  6.  * alterum  1.  mente  con- 
feruabunt , donec  iterum  per  3.  multiplicent  2. 
* faciunt  6.  cui  addent  1.  mente  feruatum,  & fic 
feribent  7.  * fic  infecunda  multiplicatione  nu- 
men a. efficiunt  vthic  videre  licet  »54 

Nam  folum  feribet  6 * i.coniungent  4 3 

cum  20.  vt  fint  2 1.  * feribent  l.  * 2.  ■ 

coni  ungent  cum  numero  8.  vt  fint  10.  7^* 

quem  tandem  lcribent . Deinde,  vt  1016 
prius,  fumma  colligitur  — *■■ 

Si  quando  numerus  zifris  condat , 1 0922 

futti  c it  ponere  tot  xifras  , quot  funt  in  numero, 
tun>  multiplicato,  tum  multiplicante.  & deinde 
vltimum  numerum  multiplicare  inferioris,  eum 
fuperiori,  * erit  fada  multiplicatio,  20000 
V.g,  fint  multiplicandi  20000.  per  Joo 

Joo.  Quia  funt  tf.zifra  in  vtroque  - ■■  — 

eas  omnes  fenbo,  deinde  multiplico  6000000 
3. cum  2 .&  vltimo  loco  pono  6 & erit  fine  lurami 
confeda  multiplicatio . 

Quod  fi  numerus  alter  confiet  zifris  , at  alter 
neqtuquam;alrcr  per  alterum  multiplicandus  elt; 
Ltconfe&a  multiplicatione lunun* eius  adden- 
dae funt  tot  nulla:  , quot  funt  in  3 1 000 

alrero  rpforum,vt  $1 

vide  * 1 n exemplo.  - 

16) 
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EXPENSIO  V. 

De  numerorum  integrorum  diutfione'. 

Dlaifio  eft  in  nent  io  numeri.qol  foi.  rnitatl- 
bus  demonftrec  .quoties  numerot  mlnoi 
continetur  in  maiore;  * metiatur  maiorem . 
Duplex  eft  autem  , alia  enim  eft  numen  fimpli- 
cis  quemcunque  alium  diuidentis,  alia  numeri 
compotiti  alium  pariter  duiidentis . 

THEOR.  I.  PRoPOS.  XVIII. 

Quilibet  numerus  maior  cuiuslibet  propor- 
tionis per  quemlibet  alium  numerum 
partiri  pote  fl . 

Sit  numerus  proportionis  decimarum  80.  Di- 
co quod  per  quemlibet  alium  numerum  mi- 
norem , feu  arqual^n  diuidi  queat  . 

Probatur  primo  de  minori, qui  fit  V.g.  4.  Vti- 
que  ego  poflum  «Humere  huic  numero  4.  pqu£ 
multiplicem, vt  mihi  placet,  expoft.  2. Acci- 
piam ergo  numerum  multiplicem,  qui  80.  non 
excedat  proximi.  Ita  vt,fi  femel  adhuc  multipli- 
cem, excedat  { Iterum  poflum  exprime  re  nume- 
rum multiplicitatis,  ideft  quot  vicibus  aflumpfc- 
rim . Si  enim  affumo  multiplicem,  etiam  quot 
vicibus  alTumpferim  ignorare  non  debeo . Si  er* 
go  exprimam , cxprelTus  numerus  erit  ille,  qui 
queritur,*  appellabitur  Quotiens  , Ideft  indi- 
cans , quot  vicibus  contineatur  4.  in  80.  qui  nu* 
merus  vicium  erit  20. 

Probatur  etiam  de  squali;  quia,  fi  eft  «qualis 
comenfuratur  ipfi.ergo  vnica  vice  capiet  in  ipto. 

Quare  patet.  Quod  numerus  cuiuslibet  pro- 
portionis per  quemlibet  diuidi  poflic , cum  per 
minorem,  * «qualem,  vt  libet  diuidatur  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIX. 

Quilibet  numerus  minor  , vt  minor,  per 
maiorem  partiri  nequit . 

PRobatur  ex  definitione  16.  Minor  nullis  vi- 
cibus continet  maiorem  j Ergo  vices  fecnn- 
dum  quas  continet,  exprimi  nequeunt.  Quare 
ncc  diuidi . 

Dixi  autem  , nurmrur  minor , vt  minor  , quia 
numeri  minoris,  vtpote  quantitatis  in  partes  de- 
figoabilcs  plurcs  fccari  poterit  quelibee  enicas, 
& fic  augeri  numero . Quare  au&u*  numero, di- 
uidi poterit . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XX.  , 

In  qualibet  figura  numerica , non  potefl  eiuf- 
dem proportionis  maior  numerus  * 

capere , quam  9, 

PRobat . Nam  capiat  maior  numerus  . Iam 
euadit  10.  ideft  alterius  proporti^if,  nem- 
pe vmus  decimarum  . ™ 


THEO- 


ARITHMETICA  INTEGROR VM. 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XXL 

Non  omnis  numerus  per  alium,  ita  diutii * 
pole/l  m*ntndo  eiufdtm  rationis , vt 
non  [upcrftt  ahauid . 

* 

PRobatur  dididere  eft  cognofcere , quot  vici- 
bus numerus  datus  contineatur  in  diuidendo: 
fed  non  omnis  numerus  ex  arquo  omnem  nume- 
rum metitur , cum  non  (it  eius  pus,  fed  multo- 
ties  partes  ex  defio*  4.  Ergo  tunc  aliquid  rema- 
nere debet, 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXIi 


tas  decimarum, fi  decima  accipiatur  tanquam  nu- 
merus fimpicx,  &r  proportionis  immediate  infe- 
rioris, iam  habebit  numeros  10.  capaces  femcl 
numeri  8.  cum  refidua  imitate 

PRO*.  VII.  P R O P.  XXIV. 

Si  videatur  quoties  numerus  minor  conti- 
neatur in  numeris  maioris  cuiufhbei  pro- 
for t tonis  : Deinde  fuccejjiut  tn  alijs  mi- 
noris proportionis  cum  refiduo  remanente 
d dtutfione  numeri  maioris , O*  ha  vices 
[cr  ibant  ur  per  ordinem  erit  fatta  di  ut  fio. 


Illud,  quod  remanet , femper  eft  aliqua 
pars  numeri  diutdemis . 

PRobatur.  Nam  er  Axiom.  6.  omnis,  nume- 
ros feipfum  per  vnitaeem  metitur  : Ergo 
quemlibet  alium  ex  Axiomate  9.  per  vmtatem 
metietur, quia  numerus  quemcuq;  numeru  raeties 
metitur  etiam  omnem  numerum,  quem  ille  meti- 
tur. Quare , cfim  vnitas  metiatur  omnem  nume- 
rum (altem  per  vnttatem,numerus  remanens  me- 
tietur numerum  diuiforem  (altem  per  vnitatem . 
Propterea  hoc  erit  exprimendum . 

COROLL  ARIVM 

QVoniim  numerus  refiduos  5 diuifione  eft 
_ pars  numeri  diuidentis  . Ideo  erit  nume- 
rus fradus  , Ideft  non  erit  totum  ; fed  aliqua 
pars . Vnde  hic  necefTarib  docendum  erit ; quo- 
modo fraSi  fcribantur,8r  quomodo  partes  eorum 
Dounoentur : Numerus  itaque  fra&us  ncceflario 
exprimendus  duobus  numeris  ; quia  ex  prxced. 
prop.  cum  no  (it  numerus  abfolutus  ; fed  relati— 
uu»  ,&  fe  habeat  tanquam  pars  ad  totum . Rcla- 
tiua  verd  ex  Arift.  fint  fimul  cognitione  confe- 
quenter  exprimendum  erit  totum,  & pars  tali 
modo  ~ cognofcecur  enim  3.  numerum  fupe- 
rlorem  concludere  in  fe  tres  partes  numeri  6. 
Idcoqueq.  numerus  fuperior  dicetur  numerator, 
quod  numeret  partes  : at  inferior  denominator, 
qui  exprimit  totum,  & indicat , cuius  totius  par- 
tes fint  fuper  lineolam  numeri  deferipti , lineola 
▼ero  interl/citur  diftin&ionis  gratia  . Superior 
quoque  numerus  poteft  cfTe  maior,  & inferior 
minor ; quia  aliquando  neccfte  eft  exprimere  ha- 
bitudinem , 8c  relationem  numeri  fuperioris  ad 
lnferior€,n  J-  vnde  more  fraftorum  id  fit:  quod 
ia  fra&is  exprimatur  relatio  totius, & partis. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXIU. 

Refiduum  numeri  alicuius  vnitatis  maioris 
poteft  habere  tot  vmtates  in  minori 
proportione' acceptas , quod  poffit 
diuidi  per  eundem  numerum  9 
quo  prtordiuifus  eft.. 

Sit  diuidendus  numerus po.per  t.  Iam  certum 
eft  8.  ia  9.  vnrca  vice  capere,  8c  refiduam  eflTe 
vnitatem,  quz  non  capit  8:  fed,  quia  illa  eft  vni- 


QVoniam  , vt  di&um  eft  propof.  l8.  inbac 
operatione  proportio  non  eft  feruanda. 
Sed  quilibet  numerus  alium  dfuidere  poeeft,cu- 
iufcumque  proportionis  fit : Ideo  ponemus  nu- 
meru diuidentcm.V.g.34  fub  nutnerodiuidc  ndo 
7828.  abfque  refpefiu  loci, & quia  refiduum  ma- 
ioris numeri  poteft  iterum  diuidi  ex  prop.  13.  in 
minori  fequenti  proportione  : ideo  ponemus 
numerum  diuidentem  fub  maiore  numero 
diuidendo,  ad  hoc  veexeodiuifo  remaneat  refi- 
duum iterum  diudendum,  fed  acceptum  in  mino- 
ri proportione  tali  modo  , Seducatur  78*8 
lineola.  Video  quot  vicibus  numerus  >4 
primus  diuifor  3 . capiat  ii*7.  & cognofco  vicera 
efle  duplicem,  fimulqne  etiam  afpicio , fi  eadem 
gemina  vice  numerus  4.  poffit  capere  in  numero 
fequente  8.  cnm  eo»  quod  remanet  i primo  nu- 
mero 7.  Sed  hie  poteft  capere;  ideo  feribo  1. 
feorfim  . Et  ad  hoc , vt  fciam  numerum  fubtra- 
hendum  multiplico  a.  per  3.  & faciunt  6.  quos 
fubduco  a 7.  & remanet  1. 

Scribo  itaque  1.  refiduum  jo  I 
fuper  7.  delcoque  7.  taii  mo-  1 — 

do,vt  poffit  cognofci, lineola  3^- 
fuper  7.  dufia  . Iterumque 
multiplico  4.  per  *.  Sc  faciunt  S.  qnos  fubduco  ab 
8. Se  nihil  remanet.  Quare  feribo  fuper  8.  aifra» 
& deleo  8.  Dcicoque  etiam  totum  numerum  3 4. 
vt  nihil  Iam  amplius  eo  loco  dcferuiens,quod  nu- 
meri illius  proportionis  iam  fint  diuifi  . Quam- 
obrem  feribo  loco  immediati  inferiori  fub  refi- 
duo numeri  diuifi  ad  diuiden-  . 

dam  proportionem  inferio-  2-3^1 
ris  ordinis  , Sc  confidcro,- — - — 
quot  vicibus  capiat  3.  in  re- 
fiduo  10.  tanquam -numerum 
inferioris  proportionis  ac-  * 

ccpto;  & video  tricies  . Scri- 
bo ergo  3.  apud  a.  feorfim,  & eodem  modo  mul- 
tiplico 3.  per  3.  8e  faciunt  9.  quos  fubduco  a 10. 
Sc  remanet  1.  Deleo  igitur  i.in  numero  io.&t  *i- 
frx  dele»  fuperpono  i,quse  cum  1.  facit  it.  mtif- 
tiplico itaque  4.  per  j.rurfus,  8e  faciunt  I».  fiib- 
duco  itaque  1».  i i*.& nihil  remanet:  Vndede- 
leo  1.  Se  *.  & fuperpono  o.  eoqubd  nihil  rema- 
neat . Deleo  quoque  numerum  diuiforem , tan 
quam  non  amplius  eo  loco  deferuientem  , fed  ad 
vlteriorem  locum  promonendum  . Quare  fc^ 
bo  fequenti  loco  numerum  diuiforem TKaccnim 
mutatione  loci  fit,  vt  accedat  ad  numerum  refi- 
duum acceptum  in  minori  proportione  ex  prfced^ 
propof.  23. 8e  ideo  diuidi  poffit  : Si  tamen  aliquid 
remaneat  fufficiens . Hic  autem  nihil  remanet 
fufEcicas,  cdm  tantum  relinquatur  8.  numerus 
primus 


1 


loi  M TRACT 

primus  (impliciam  valtacum  , in  quo  numerus 
34.  capere  nequi  e,  fle  ideo  in  quotiente  apud  j. 
ponoo.  eo  quod  in  vltimo  numero  vltimi  loci 
nulla  d:uifio  potuerit  fieri , quod  femper  feruan- 
dum  eft  » quotie fcumque  occurrerit  numerum 
dtoifbrcm  ln  aliqua  proportione  non  capere:  led 
diuiforem  efle  promoucndum  adhuc ed  minorem 
numerum . 

Rcfidoum  vero  8.  eft  pars  numeri  dluidemta 
ex  propof.  l*.  ideo  feribendus  eft  apud  alios , fed 
vt  minutia, nrmpc  fuperius  8-  Se  interieda  lineo- 
I?  nam^rus  diuifor  f-f.,quare  diuifo  numero  7838 
per  J4.  quotiens  erit  :|o.  -y\-  nempe  »30.  Se  m- 
ftfwr  ex  triginta  qu^ser  fitttbmt  ia  quibus  ynltai 
foiJkeH  8-  partes. 

Quod  fi  aliquando  occurrat  in  vltimo  ipfo  nu- 
mero versus  finiftiam  » qui  primus  omnium  di~ 
uidendas  eft  non  capere  numerum  diuiforem,vel 
vltimum  capere  : Tcd  non  pcnultimum,  vel  an- 
tepenultimum ; tunc  ad  fecundum  locum  infe- 
riorem prououcndus  eft  • 

Sit  numerus  diuidendus  79Jo.per  794.  quia  4. 
primus  diuiforis  non  capit  in  3.  ideo  aflumenda 
eft  proportio  minor , Se  prima  diuifione  non  de- 
beo diuidere  7 9}.  quia  nequit  . Sed  numerum 
7930.  Confidero  itaque  quot  vicibus  capiat  7.  in 
79.  8f  video ; quod  nouein  vicibus,  (neque  enim 
amplius  eapere  poteft,  vt  fupra  propof.  ao.  quam 
9.10  qualibet  proportione, licet  aliquando  minus ) 
ideoque  multiplico  per  9.  diuiforem  794.8:  fiunt 
7:45.  auferendi  a diuidendo  7930.  & fada  erit 
diuifio  . Quod  fi  ifte  dcfc&us  eueniac  non  in 
principio  , led  in  medio , vc  fi  794**  diuidantur 
per  73  . Tunc  appofica  apud  quotientem  zifra.ad 
locum  inferiorem  diuifor  promoucndus  . Sic 
fcmel73  capit  1079.  ideoque  quotiens  cfl  I.  8c 
refiduum  eft  6 qui  cum4.numero  fequemis  pro- 
poitiofiis  facit  64.  in  quo  deberet  capere  diuifor 
numerus  73.  Cum  ergo  non  capiat,  ad  aliam 
proportionem  tranfeundum  eft, prius  appofita  il- 
fri  apud  quotientem , vt  fignificet  10.  Et  eft 
deinde  diuidendus  numerus  646.  per  73.  Et  quia 
7.  capit  in  64.  noucm  vicius,  Se  3.  non  capit  in 
rcfiduold.  noutmquoq;  vicibus;  idcodicoodo 
vicibus  capere  Se  pono  8.  apud  quotientem;  vt  (It 
108.  Se  fida  multiplicaaionc  cucniunt  584.  quos 
fubduco  a 646.  Se  fiunt  62.  refidui  pro  fra&is 
ponendi.  Quare  quotiens  erit  108. -f-f 

Alius  modus  tundimus  diuidendi  erit . Mul- 
tiplicare prius  fenfim  oumeros  diuiforis  per  nu- 
meros fimplices.vlque  quo  eorum  fumma  eueniac 
maior,  quam  eorrelpondcntis^figurac  numeri  di- 
uidendi . deinde  extrahere  fummam  proxime  mi- 
norem a numero  diuidendo . 

V.  g.  fit  diuidendus  numerus  £93470  per 
347-  Prius  per  numeros 
(iinpliccs  multiplico  Hiuifo- 
rein  24 7 . hoc  modo  hic 
latcral; ter  appofito  prius 
p%i  1.  deinde  pera.  &ci  vfjuc 


147  * 

494  * 

74«  3 

988  4 


qfio  pcrucniam  ad  numerum  H$>  ■ UjJ  5 
“ ice  t 


maiorem  numero  993.  conftanti?  tribus  vltimis 
liguris  tituuiend^qua:  debent  primo  diuifori  cor* 
4^  fpoudere.  Qpo  fido  video;  an  reperiatur  993. 
in  his  mnnci  »s  ita  multiplicatis : Et  fi  non  repe- 
rio,  fymmg  proxime  ininoccm;  nempe  988.  dedu- 
toque  a 993.  & remanent  5.  & quia 4.  appofui 
apud  988.  notaudo  quod  988.  eft  147.  quater  ac- 
ceptus; Idcirco  appono  pio  quotieate  4.  99 3 [4 
• 9^“ 
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Deinde  afiumo  aliam  figuram  a numero  diui- 
dendo, nempe  fetjuentem  4.  8e  pono  apud  3.  8e 
confidero  innumeris  mule  plicatis  , Se  genitis  3 
•dlui fore  per  numeros  fimpliccs  du&o*  an  adfit 
hic  numerus.  Se  video  non  adilTc  . nec  auidem 
proximi  minorem, fed  omnes  maiores, ‘vnde  apud 
4 quotientem  pono  zifram  , Se  afiumo  | 40 
aliam  figuram  nempe  7 »Se  video,  547  I —— 

an  in  ferie  numerorum  adfit  hic  T— 

numerus  547  .Se  video  nec  hic  quidem  reperiri : 
fed  proxime  minorem  494.  ergo  quotie nc i 40. 
appono  1.  lateralem,  Se  deduco  ■ 1 1 I 4°l 

3 prardifio  547-'  numerum  I 347  I — 
494 .Se  refiduum  eft  53*  deinde  | 494 


vlcimam  figuram  aflumo,nem-  I ~ 
pe  o.  * diuidendo,  8r  appono  I 


53 


ad  53.  Se  faciuot  530.  Rcperioq; 
numerum  proxime  minorem  efle  494*  4uem 
deduco  3 530.  Se  apudquotien-—  | ' 

tem, itera  1.  lateralem  appo-  I | 40M 

no  Se  fada  fubtra&ione  refi-  | - ■ ■■  ■ 

duum  eft  36.  quam  more  refi-  | 53° 

duorum  apud  quotientem  ad-  I 494 
feribo  . Eritque  quotiens  I — 1 ■ 

402*  “T  ^ *6 

Sed  licet  tutiflima  fit  harc  regula;  Attamen 
prolixa  eft  . Quare  poterit  deferuire  in  aliquo 
magno  numero  diuidendo  per  alium  aliqu  cm  ma- 
gnum numerum  ; cum  enim  ibi  error  fit  maximi 
difpend  j temporis, Se  laboris  ; oppomin  ius  erit 
hoc  modo  operationem  contutari ; Et  nota  ex 
pnreed  Prop.ao.  multiplicationem  numeri  diui- 
foris non  efle  continuandam  vitra  9.  quia  magis, 
quam  nouem  vicibus  non  poteft  contineri  figura 
diuidens  in  diuidenda . 

Tertius  modus  apud  Italos  vfitatuseil  talis. 
Sit  diuidendus  numerus  4*80.  per  numerum  37. 
Pofito  numero  diuifore  feorfum,  trahatur  infra 
ipfum  lineola . Deinde  vidco,vt  fupra  feci,  quot 
vicibus  3.  capiat  in  4.  nimirum  quoJ  vnica  vicc ; 
ideo  pono  i.pro  quotiete  fuper  lineola,  Se  per  il- 
lum 1.  multiplico  diuiforem.  Se  numerum  geni- 
tum fub  duabus  vltimis  figuris  diuidendi  fub- 
feribo. 

Et  ex  inde  fubduco,  Se  refi- 
duum noto  fub  lineola . Mul- 
tiplicatis ergo  37.  per  1.  gene- 
rat 37.  quos  deduco  3 46.  Se 
reliquunt  9.  Afiumo  deinde 
aliam  figuram,  nempe  8.  a di- 
uidendo, Se  pono  apud  9.  Et  video,  quot  vicibus 
capiat  37,  in  98.  Cognofcoquc  capere  bis;  quia 

licet  3.  capiat  ter  in  9.  non  tamen  capit  7.  in  8. 
ter : quare  dico  bis  , SeCic  7.  capit  in  8.  cum  rc- 
fiduo  ex  9.  etiam  bis,  & licet  capiat  magis;  nll 
inrercft  . Ergo  apud  quotientem  1.  appono  i.flc 


4680 

37 


J7 


9i 


4<8o 

37 


I- 

37 


98 

74 


multiplico  per  diuiforem  37. 

Se  faciunt  74.  quos  deduco  3 
98.  Se  refiduum  eft  34.  A (fumo 
rurfus  vltimam  figuram  o.  & 
appono  apud  24-faciuntq;  340. 

Video  igitur  .quot  vicibus  ca- 
piat ?.  in  »4  Se  cognofco,quod 
odies  : Venim7.  in  o.  nullo 
modo  capit  . Afiumo  itaque 
minus, 8:  dico  J.in  »4.  capere  feptici,remanentq: 
30.  in  quibus  7.  fepties  non  capit . Afiumo  itaq; 
rurfus  minus,  Se  dico  capcrc  3.  in  34.  fexties  , Se 
refiduum  eft  60. in  quibus  fexties  vtique  7 . capit; 
quia  7.  multiplicatus  per  6.  facit  folum  43 . Ideo 

apud 


340 


ARIT  HMETICA 

apud  quotientem  is  adfcribo  I i*£ 

numerum  6.  fignificantem  fex  4680  1 — - ■ 

vicibus  numerum  diui-  37  57 

forem  in  diuidendo  eoo-  ,■ 

tineri.-multiplicoque  per  6.  di-  98 
ni  forem  $7.  8r  genitas  eft  74 

an.  quos  deduco  4 140.  8e  — — 

refiduum  eft  18.  quem  nume-  240 

rura  more  refiduoru apud  quo-  na 

dentem  feribo.  Eftquc  quo-  ■ 

ciens  >8 
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EXPENSIO  VI. 

De  Probationibus . 

QVoniam  in  calculandis  numeris  non  raro 
eueniunt  errores;  nunc  modus  tradendus 
eft» quo  in  vnaquaquo  regula  Operationes  fadx 
examinentur • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIV. 

Ablato  9.  ex  qualibet  proportione  integra 
remanet  numerus  fimplex  denominans 
eam  proportionem . 

* ‘TNEtur  numeras  70.  a quo  auferatur  9.quo- 
I / ties  auferi  poteft  . Dico  quod  remanebit 
numerus  denominans  eam  proportionem  > fic 
quia  denominabatur  4 7.  Ideo  remanet  nume- 
rus 7. 

Probatur.  Nam  V.  g.  70. -fignificat  feptem 
decimas  ; fi  autem  ex  decima  qualibet  dematur 
9.  in  qualibet  decima  fupercrit  1.  cumque  fiot  7. 
decimati  erunt  refidtue  feptem  vnicatcs,quf  eoo- 
ftituunt  numerum  7. 

COROLLARIV  M. 

* qrj  lac  efii  quod  fiue  numeri  afTamantur , vt 
fignificances  decimas(  fiue  decimas  deet- 
marum»  &c.  femper  a:  quali  modo  idem  remanfu- 
rom  fimplicem  proportionis  deno  minat  orem  ; 
ac  fi,vt  numeri  fimpliccs  accepti  fuiflent . Nam 
cx  qualibet  ablatione  culufcumqac  proportionis 
femper  remanet  v rutas  $ vt  fi  ex  io»,  auferatur 
9.  tot  vicibus » quot  poteft  auferri, remanet  nu- 
merus n.  a quo  ded udus  9. relinquitur  numeros 
3.  ille  ipfe;  qui  reftaret,  fi  numerus  1.  & *.  tan- 
quam  fimpliccs  vnitaces  in  numero  io»,  accepta? 
fuiflent . Item  a numero  730.  aufero  9.  quoties 
fieri  poteft,  ideft  vicibus  80.  refiduum  erit  10.  a 
quo  fi  aufero  9.  remanet  1.  idem  numerus,  qui 
remanet  4 7. 6e  3.  vt  fimplicibns  acceptis  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXV. 

Si  numerus  decimarum  multiplicetur  per 
numerum  qutmeumque , & d multipli- 
cato auferatur  9.  quoties  fieri  potejl , re- 
linquetur numerasse  fi  fimphees  numeri 
fuerint  muicem  multiplicati . 

SI  nunrecus  80.  multiplicitas  per  3.  Se  generet 
340.  Dico,  quod  li  i a<o.  aulcntur  ?.quan: 


INTEGRORVM  io? 

tum  fieri  poteft»  relinquetur  numerus  talis  ; ac  fi 
8.  fimnliciter  per  9.  fuerit  multiplicatus. 

Probatur  . Nam  relinquitur  numerus  deno- 
mioans  eam  proportionem  , 8c  anteced.  ideoq;  i 
100.  auferatur  9.  quantu  fieri  poteft  remanet  1 .& 
a 100.  reflat  a.8r  4 40.  remanet  4.  Quare  ablato  9» 

4 a 40. quantu  fieri  poterit  remanet  14.  nempe  nu- 
merus ille  , qui  fadus,  8e  genitus  fuiffet;  fi  8. 
fuiffet  multiplicatus  per  J.  Sed  fit  numerus  mul- 
tiplicans, & multiplicatas  decimarum  V.g.  io.  Sc 
o.  adhuc  idem  fuccedet . Nam  producet  2400. 
quo  ablatus  9.  relinquit  numerum  14.  quem 
produxifient,fi  fuiflent  fimpliccs . 

COROLLARIV  M 

Hinc  eft  .*  Quod , fi  4 numero  aliquo  genito  4 
fiuiplicibus  auferatur  9.  quantum  heri  po- 
teft ; quod  relinquetur  idem  refiduu;  ac  fi  fuiflec 
numerus  genitus  4 numeris  decimarum ; fi  4 »4. 
relinquitur  6.&  4 1400.  relinquitur  adhuc  6. 

Qudd  , fi  firconiundus  cum  aliquo  fimpllcf» 
idem  eueniet  j fi  ab  eis  prids  auferatur  9.  quan- 
tu fieri  poteft ; nimiru  4 7y  .odies  remanent  j.  & 
ab  86.  nouies» remanent  y.  qui  fimplices  numeri 
inuicem  multiplicati  generabunt  talem  nume- 
rum , 4 quo  ablatus  9.  quantum  fieri  poteft,  idem 
refiduum  relinquet ; ac  fi  in  fua  fpecie,  &r  ab  illo- 
rum genito  ablatus  9.  fuiifet*  quantum  fieri  po- 
tuiifet . Sic).  & 5.  inuicem  multiplicati  faciunt 
19.  A ablato  9.  relinquut  6.  quod  refiduum  4 ge- 
nito 6450.  cx  numeris  7?.  & S6.  reftat . Ratio 
eft  ; quia  alfumptus  7.  & y.  vel  8.  & 6.  vt  fimpli- 
ces » idem  relinquunt , ac  alTumpti ; vt  decimas 
fignificances,  fic  7.  &y.  faciunt  ia.  & ablato  fe- 
mel  9.  remanet 3,  quod  remanet  ablato  9.  odies  4 
7J.  8e ab  8.  & 6.  vt  fimplices ; nempe  4 14.  idem 
refiduum  remanet  ablato  fcmel  9.  ac  remanet  ab 
89.  nouies  ablato  9. 

Quare  ex  prarccd.  multiplicatis  inuicem  iftis 
refiduls  9.  & y . fi  a genito  dematur  9.  idem  refi- 
duum dabit,  ac  fi  4 genito  ab  eorum  primitiuoru 
7y.  & 8 6.  mutua  multiplicatione  9*  quoties  fieri 
poteft  auferatur . Oportet  vero  ab  illis  prius  au- 
ferre 9.  quantum  fieri  poteft,  alioquin,  fi  fcmel 
pollet  auferri,  non  eflent  fimplices  j fed  decimas 
fignificances . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXVI. 

Si  <3  numere  coBeflo  in  vnam  fummam  au- 
feratur aliquis  numerus , (r  d colligen- 
do idem  numetus  auferatur  debent  refi- 
dua,  tum  colleRi , tum  colligendi  rema- 
nere aqualia . 

A 

Probatur.  Nam  fit  fumma  s t6j.ee  41 
numerus  colligendus  fit  prius  4».  37.  37 

Se  81.  & 9.  qui  funt  notati  litera  a,  Se  au-  81 
feratur  idem  numerus  ab  rtrifque  , V.  g.  y 

8l.  Oico tjuodrcfidua  eruat  aiftulia.  ■ 

Probatur.  Nam  fi  ab  xqualibus  rqua-  1 69  » 
lia  demas;  qu*  remanent  funt  atqualla,  fed  nume- 
rus colligendus  A,  8r collc&us  «funtxqualcs: 
Ergo  ablato  eodem  numero  SI.  ab  vtrifque  erunc 
adhuc  refidua  «qualia . 
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;,,TR  ACTATVS  VIII. 


PROB.  I.  PROPOS.  XXVII.  , 
Coli  e Bionem  ; an  Jit  heri faBa , examinare . 

A V feratur  a numero  colledo,  Ar  cojiigcodo 
-/»  9 quantum  fieri  poteft, numeris, vt  fimpli* 

cibus  ad  fedandam  facilitatem  afturapns,  ex  eo» 
roll.  propof.  • 4*  Nam  , fi  idem  numerus  rema- 
ner» fada  , tum  a colledo,  tum 
3 coli  gendo , ablatione  » bona 
erit  collegio  . 

'Sit  numerus  colligendus*  a, 

& a primo  39.  auferatur  9.  quo- 
ties poteft,  remanent  3 . quicum  — 

5«  faciunt  S.  Areum  1.  faciunt  9.  134* 
qui  abijeiatur  j Ar  deinde  aflunuwr  1.  cum  y.  fa. 
ciunt  6 8e  cum  !.  faciunt  7.  & cnin  9.  eueniunt 
16.  a quibus  abijeio  9.  refiduum  cft  7.  qUem  fcr i. 
bo  feorfum. 

l Dclnde  ad  fummam  b accedo  himirum  124. 8r 
addo  t.  ad»,  faciunt  3.  &3_  ad  4.  & faciunt  7.  x- 
quahs  nimirum  numerus  alteri  7.  iamferipto. 
Vnde  bene  erit  fada  diuifio . 

Dices  aufertur  maior  numerus  a numero  col- 
ligendo ab  a,  quam  a colledo  b : nam  ex  nume- 
ro a multotirs  aufertur  9.  at  a colledo  nulla  vi- 
ce : quare  non  poflunt  refidua  remanere  aequalia 
cxpropol.  26.  7 

Refpondetur  polfe  occurrere  quandoque  erro- 
rem illo  folocafu  , fi  error  iu  colligendo  com- 
mifius  fit  lntermiflo,  aut  fuper-  49  c 
addito  9.  vt  patet  in  numero  c,  Ar 
eius  fumma  c , qu?  falfaeftj 
eo  quia  9.  fit  intermilfus  , 8c  ta- 
men idem  numerus  7.  remanet . 

Ceterum,  cum  hic  error  raro 
occurrat . hinc  cft  j quod  n 
fit  bona;  quia  licet  9.  aufti. 
pluribus  vicibus  a numero  tu..16.uuv> 
a, quam  a colledo  b,  nihil  tamen  inte- 
rcftj  cum  idem  fit  auferre  9.  a numero  a , Ar  non 
auferri  i numero  b,  vc  fiinplex  , dum  tamen  au- 
ferri poflit  m fua  proportione  acCeptus»vc  Corol. 
prop.  »4.  Et  patet . Nam  idem  numerus  rema- 
net, fi  auferatur  9.  ab  80.  odies , ab  8.  furapto, 
vt  nulla  vice.  Semper  enim  remanet  8.  pro- 
pter proprietatem  numeri  9.  quaroftenfa  cft  Pro- 
pof, 24. 

PROB.  II.PR  OPOS.  XXVIII. 

SultraBionem  examinare : virum  lene 
fuerit  confcBa. 

A V feratur  9.  Q^ntum  fieri  poteft  a fub- 
traao,  5r  refiduu,St  id  quod  remanet  note- 
tur } Ar  fimilicer  a numero, a quo  deducitur,  fub- 
ducatur  ^.quantum  fieri  poteft  . Nam,  fi  refixu 
/int  arquafia,  bona  erit  fubtracl io  . Sit  numerus 
a,  a uuo  facienda  cft  fubcradio,  numc-  367^  a 
rus  fubdudus  b refiduum  vcr6  fit  c.  4^9  b 
.Accipio  refiduum  c i 8c  aufero  9.  quoties  urr- 
fieri  poteft,  dicendo  3.  Ar  *.  faciunt  5. 

& 3.  fuiautB.  Ar  6.  faciunt  14.  a quibus  ablato 
p.  remanet  5.  A:  fcribo  fcorfum  ad  lacus  crucis  . 
Deinde  aflumo  numerum  b fubdudum,  nempe 
4.  cum  3.  faciunt  7.  A:  9.  abijeio  fcribo  7.  ad  alte- 
rii  latus  crucis.  Addo  hoc  7.  cum  numero  priori 


& 


fi 

if 

9 


iod  regula  cuA  A 
auferatur  7 

mero qoiligendo 

nihil  Mmrn  ^ 


fieorfim  feripto  y.  Ar  faciunt !».'  a qui 
J>us  dedadus  9.  rcftanry.  & fcribo 
fuper  crucem.  Deinde  acc-do  ad  nu 
merum  a ,&3.  addo  numero 6.8:  fa- 
ciunt 9.  quem  abijdo,A*y  Ar  7 faciunt  12. a quo 
abijeio,  9-  Ar  remanent  3.  vt  prius  . Idcoque  (ub- 
tradio  optima  eft. 

Ratioeft.  Quia  numerus  fubtndus  cura re- 
fiduo  a-quatur  numero  , a quo  fit  fubtradio. 
Vnde  9.  ab  vtrifqucsrqualiter  dedudus  debet  re- 
linquere idem  refiduum . 

PROB.  III.  PROPOS.  XXIX. 

Multiplicationem  explorare  : an  lene  [ibi 
conflet . 

A V feratur  9.  tum  a numero  multiplicante, 
tum  a numero  multiplicato  , quoties  fieri 
pdte ft»Ae  a refiduis  quoq;  inuiccm  multiplicatis  9. 
auferatur  quoties  fieri  poteft  , 8e  refiduum  note- 
tur. Iteramque  a ffumero  genito  auferatur  9. 
quantum  fieri  poteft . Si  refiduum  fit  equale  refi- 
duo  procedenti  iam  notato,  multiplicatio  beo£ 
fe habebit,  Arabfoluta  confidet:  Pro  exemplo 
fit  numerus  379». multiplicandus  per  97.  Aufero 
p.aflumendopriils  3.  & deinde  7.  & faciunt  10. 
abicdo  9. remanet  1.  abijcioque  fequentem  9. Se  l. 
cum  a.  faciunt  3. quem  fcribo  . 

Abijcioque  a multiplicatore  97.  fe*  3792 
mei  9.  & refiduum  eft  7.  multiplico  97 

quoque  7 per3.  Ar  faciuntai.  abie-  — - 

dis  9.  relinquitur  rurfusg.quos  feri-  16544 
bo»  vt  vides  7.  ad  partem  crucis,  3.  ad  3 4 1 »& 
alteram  partem  »8r  vltimum  3.  fuper  ■■■  — * 

crucem.  367824 

Deinde  accedo  ad  numerum  geni-  7\  3 
tum  ;&  dico  3.  Ar  6.  faciunt  9.  quem 
abijeio;  hinc  7.  Bc  8.  faciant  ly.  8e 
abi  edo  9.  funt  6.  & cum  »•  funt  8.  / 3 \ 

& cum  4.  faciunt  12.  a quo  abiedo 
9.  remanet  ^ numerum  infra  crucem  collocadum 
quia  ergo  3.  infra  crucccu  3.  fupra  cruccm  arqua- 
les  numeri  (unt;idco  multiplicatio  bene  fc  habet. 

Probatur.  Nam  fi  afiumpfimus  numerum  mul- 
tiplicatum, A:  multiplicantem,  vt  numen  fimpli- 
ces  : Numeri  verb  fimplices  inuicem  multiplica- 
ti producunt  ex  corol!.  propof.  25.  numerum,  i 
quo  ablatus  9.  quoties  poteft  detni  relinquit  nu  - 
merum  squalem  refiduojquod  a genito  reftat, 
fi  ab  eo  fi militer  9.  auferatur  . 

Quod,  fi  occurreret ipfum  9 relinqui: abijeia- 
tur carneo,  8e  adjlatera  crucis,  Ar  fuper  crucem  o. 
ponatur  . Nam,  & o.  infra  crucem  collocabitur 
genito, ablato 9.  mh:l relinquente.  Sic  54.  Se  39 
inuiccm  multiplicatis  faciunt  2166.  * 

Ablato  itaque  a 54.  9.  remanet  o.Ar  N.O  / 
ablato  a 39  idem  9.  remanet3.  qui  0 3 

multiplicatu*  cum  o.  producit  o.  xi- 
fra  fupra  crucem  ponendam.  Qua- 
re, Se  genitus  21  c6.  ablato  9.  relinquit  o. 

PROBL.  IV.  PROP.  XXX. 

Diuifionem  examinare . 

■p  Ode  modo  fit, ac  in  multiplicatione^eadc  ra- 
XL  tio  valet . Sit  V.  g.  7945*  diuifus  per  3 y . & 
quotjens  fit  217.  Auferatur  a 35.  numerus  9. 

quo. 


A R f THMETICA 

poties  fieri  poteft  ,Sc  funt  8.  8c  a zty.  remaneat 
a. multiplicentur  inutcem  fiunt  16. i quibus  abla- 
tus  9.  relinquit  7.  Deinde  i numero  V7 / 
diuidendo  794J.  auferatur  9 vt  fupra  8 * 

didam  eft,8r  relinquet  7.  Quare  bene  Sy\ 
ftabie  diuifio  : At  fi  adfint  minuti*  V.g.  (i  «Jjuj. 
dendus  numerus  «flet  7950.  8r  diuifor  Jj.  & quo- 
tiens »17  TV ; tunc  numerator  j.  cum  quotien- 
te  Tumendus,  8c  ab  eo  9.  quoties  fieri 
poteft  demendus , 8e  relinquetur  7. 
qui  multiplicatus  cum  8.-  refiduo  diui 
dentis , dat  16.  a quo  fubdudus 
quantum  fieri  poteft,  relinquit  %. 
i numero  diuidendo  7950.  reiedis  9.  prout  fieri 
poteft,  relinquitur  u Vade  fa&a  diuifio  bene  fe 
geret  . 

PROB.  V.  PROPOS.  XXXI. 
Cuiufcumque  regula  operationem  per  aliam 


es  neri 

'tur7- 

odiui- 

aus9-  A7 

t».  8c  /*  \ 


s 


Vmma  numerorum  fubtradione  coli  edorum 
probatur.  Sic  fumma  117.  exami-  # 56 
natur  fubtrahendo  39.  & 41  &r  117.  4» 

Nam  fi  remanet  j6.ent  bene  fada  coi*  39 
ledio . Et  i contra  fubtradio  nume-  —— 
rorum  colledione  examinatur ; fic , fi  1 1 7 
refiduum  17.  a fubtradione  numeri  3».  a »4  re- 
manens colligatur  cum  numero  31.  49 

quid  maiori  Tubducitur,&  efficiat  49.  3» 

*t  prius,  fubtradio  reda  erit . ■ ■» 

Ratio  patet . Quia  fi  auferatur  id,  * * 
quod  additum  cft » quod  cft  fubducerc 


integrorvm:  ,oj 

relinquitur  necefT,ri4  i J.quod  erat , St  fi  addatur 
ldp  quod  ablatum  eft,  idem, quod  cnE,inte*»ratur. 
Quare  fi  beni  erit  fafta  collegio  , fiibtraflione 
idem  reftituetur  , quod  prios , St  fi  bona  eft  fub- 
du&io,  additione, quod  prius  erae, inregrabitur  . 

Multiplicationem  numerorum  ex  diuifiooeex. 
perimur.  Nam  fi  multiplicationis  fumma  per 
numerum,  vel  multiplicatum  , rei  multiplican- 
tem diuidatur,  nccelfc  cft  alterum  cx  ipfis  proue- 
nirc.quod,  fi  non  proueniat,  lignum  eft  colic- 
aionem , rcl  multiplicationem  non  fuifle  exa- 
dam  • 

Partitio  quoque  examinatur  multiplicatione  : 
Nam  fi  numerus  quotiens  cum  numero  diuidente 
multiplicetur,  additis,  fi  fortd  fuerint, reliquijs, 
debet  fumma  multiplicationis  srquare  numerum 
diuifum  j quod  fi  non  sequet,  fignum  eft  diuifio- 
nem  non  efle  perfedam,  fed  in  aliquo  deficere . 

Ratio  efl,  quia  diuidere  eft  numerum  in  tot 
partes  fecare,  quot  funt  in  diuidente  vnitates.  8c 
multiplicare  eft  numerum  integrare  ex  alio  nu- 
mero , tanquam  pars  affumpto  toties , quot  funt 
in  multiplicante  rnitates,  ex  de  f.  1 5.  & 16.  Vnde 
dato  multiplicante,  qui  quotiens  erat , Sc  multi- 
plicato , qui  erat  diuidens  , necefle  cft  , rt  Idem 
numerus  rurfas  integretur . Sicut  dato  eodem 
genito,  8e  integrato , & eodem  diuidente  ncceffe 
eft,  vtidem  quotiens  numerus  reftituatur,  qui 
multiplicatus  fuerat . 


O 
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TRACTAT VS  IX. 

IN  V LIBR.VM  E VCLIDIS 

PARS  PRIMA. 

De  Proportionum  Notione . 

VM  definitiones,  quas  ad  initium  Quinti  libti  tradit  Euclides 
multa  luce  indigeant,  vt  percipiantur,  vifum  eft  carum  expli- 
cationem profufius  profequi,  & ne  dum  eas,  vt  Mathematico- 
rum mos  eft  , tanquatn  nomina  explanare  i fed  proportio- 
num , quam  explicant,  eflentiam  probare,  diuifiones , moduraq; 
eas  cognofcendi  ,8 1 in  eis  argumentandi  exponere : vt  hac  cognitione  prxuia, 
qux  deinde  j.  libro  oftenduntur  generic?  proportionum  habitudines  faciliori 
captu  comprehendantur. 


EXPENSIO  I 

- 1 t 

Quid  fit  Ratio. 

RAtio  eft  quedam  quantitatlua  relatio.' 

Relatio  fecundum  noftra  principia  philo- 
fophica  expenf.4.  de  relatioe  conci.  f.  8r  expenf. 
7.  conci  j.  eft  quxdam  dependentia  obie&orum 
in  eis  cognofccndis,  quz  fundator  in  aliqua  po- 
fltiua  , feu  dependentia  , fcu  falcem  applicatione 
vnius  rei  ad  aliam  . Ideoquc  Ratio  erit  quxdam 
relatio  quantitatis  orta  tx*pplicatjone  reali,  aut 
poflibili  ad  minias  quantitatis  ad  aliam  quantita- 
tem ; vt  inoiccm  commenfurentur,vd  faltem  in- 
uicem  fe  contineant,  aut  fefaperene,  & hzc  pof- 
bilis  quantitatum  commenfuratio , vel  a&ualis 
eft  illa  ,ob  quam  intelledus  con  fiderat  alteram 
quantitatem  dependenter  ab  altera  , & inter  eas 
refpe&um,  Se  relationem  recognofeit.  Cumcr- 
go  Ratio  in  relatione  partis.  Se  totius  conliftat , 
Se  commenfurationis , opera;  prartium  eft  priUs 
partis,  & totius  definitionem  declarare  . 

* \ 
DEFINITIO  I. 

PAri  eft  magnitudo  minor  alia  magnitudine,  qua 
multiplicata  eam  adeo  menjurat , vt  nihil  nun • 
Jurat*  maior  it  magnitudini  t Juperfit. 

Duplex  ex  pars  alia  ^liquata , alia  Aliquanta . 
Aliquota  hic  definitur,  qux  talis  eft , vt  tot  vici- 
bus capiat  in  maiori, fint  illae  vices,  quot,  quot 
fint,  vc  nihil  fuperfit  tale, quod  illi  adamuftim  no 
commenfuretur ; Sed  totum  multiplicatis  illis 
vicibus  penitus  correfpondeat . Sic  vncia,feu  di- 
gitus metitur  lineam  4.  digitorum  quater  accep. 
tus,8c  linea  fexdecem  digitorum  fex  decies  accep- 
tus:fed  fi  aliquid  fuperfit  in  toto, quod  menfuranti 
quantitati  non  adzquetur,  fed  eius  alicui  pani, 
tunc  dicitur  pars  aliquanta,  de  qua  definitio  non 
tft:Sic  digitui,  line* 4.  digitorum,  &-fdi- 


cetur  parS  aliquanta  j quia  id  quod  fupereft  qua* 
tuor  digitorum,  Se  vnica  quarta  pars  ipfius  digiti 
menfurantis . 

DEFINJTIO  II. 

yltipltx  efl  autem  maior  minoris,  cum  minor 
jLVJL  metitur  maiorem . 

Efle  partis  eft  relatio  minoris  quantitatis  ad 
maiorem  ; Multiplicitas  vero  eft  relatio  maioris 
quantitatis  ad  minorem  j Intelligitur  vero  mul- 
tiplicitas non  refpe&u  partis  aliquante  » fed  ali- 
quot* ita  , vt  vices  quibus  menfura  adbibetur 
*quent  pluries  replicate  tandem  maiorem, & libi 
multiplicem . 

DEFINITIO  III. 

7T7  Quemultiplicct  illa  magnitudines  dicuntur 
jLll,  cum  a qualibus  numero  t icibus  d minori  qua- 
tit ate  men Jurantur  • 

Dux  line*  quatuor  palmorum  dicuntur  zque 
multiplices  vnius  palmi}  quia  palmus  quatuor 
vicibus  adhibitus  fuccei&uc,  &hanc,&  alias 
men furat . 

DEFINITIO  IU. 

RAtio  efl  duarum  magnitudinum  eiu/Uem  generis 
fecundum  quantitatem  habitudo. 

Quilm  dux  quantitates ; fint  illx  , fcu  linex. 


feu  fuperficies,  feufolida  inuicem  comparantur, 
Se funt  ciufdem  generis  fecundiim  quod  vna  ma- 
ior eft,qui  alia,(eu  minor,feu  xqualis  ; tunc  illx 


magnitudines  inter  fe  Rationem  confequi  dicun- 
tur,{Se  bxc  collatio,  feu  comparatio  dicitur  Ra- 
tio, ab  aliquibus  etiam  Proportio;  Quare  patet; 
cur  debeant  cfleeiufdem  getteris: quia  (cilicct,vt 
inquit  Arift,  10.  Methaph.tex. 4.  menjicr*  eiufdcm 
generis  eft,  magnitudinum  namque  magnitudo  , dr 
fecundum  -unumquodque  longitudines  longitudo  , /4- 
utudinis  latitudo,  vocum  vsx,grauitatis  gramtas ; 

crc. 
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DE  PROPOR.TIONVM  NOTION£  ,o7 

Cum  ergo  magni tudmes  inuicem  referi  rus  > v a ’ . . 


prout  vtortxcedrt,  vel  aequat,  re!  ab  alia  deficit , 
kint  eft , quod  debeant  eiufdem  generis  ede  : 
alloquia  inter  ea , qua:  diuerfi  generis  funt,  nec 
maius  quid,  nec  minus,  nec  arquale eft  j fiquV' 
dem  numerus  non  poteft  dici  rqo4lls  alicui  fu. 
perficiet,  aut  maior,  aut  minor:  cdmln  eodem 
genere  non  reperiatur',  8c  raftio  fundamentalis 
eft,  quia  inter  ea,  qua:  diuerfi  generi*  funt  non 
pote» fieri  realft  applicatio;  vnde  habitudo, qu* 
in  reaii,  feu  poflibili  applicatione  fundatur,  inter 
ea  reperiri  no  poteft.  Maximi  quod  mefura  debet 
nos  iaduccre  in  cognitionem  rei  menfaratz;  at 
quomodo  id  eueniet,  fi  quod  menfnratur  alterius 
genesis  eft;  nec  £uar  menfur*  conforme  repe- 
ntur. 

Dicitur  quoque  fecundum  quantitatem:  quia 
comparatio  penes  qualitatem  Ratio  non  vocatur; 
nec  linea:  referri  Ratione,  qudd  ambar,  V.  g.  fint 
alba:, aut  nigra: . Sic  dicitur  habitudo  in  genere, 
nec explicatur,in  quoconfiftic  ifta relatio;  *nin 
ratione  menfurantis , & menfurati  : quia  licet 
hanc  proportionem  dicant  inuicem  aliqua:  quin* 
ritates,qux  dicuntur  rationales  .*  non  tamen  om- 
nes id  habitudinis  aftequuntur , cilm  quzdam  di- 
dat irrationales  nullam  commenfuritlonem  adi- 
pifcantur , fed  earum  proportio  in  eo  confiftac : 
quod  amplius  non  fint  refpe&n  alterius,  quam 
quod  funt,  & nihil  vitra  quantitatis  obtineant  ad 
deeram  collatae  5 quim  quod  cenfitqauocur  . 

Veram  fundamentum  huius  relationis  dicitur 
l Mathematicis  antecedens  terminus  verd  con- 
fequens . Sic  linea  § . palmorum  coilata  ad  li- 
neam 6.  palmorum  dicetur  antecedens;  8e  linea 
6.  palmorum  fubfeqaens,  & c contrario  quoque 
linea  6.  palmorum  relata  ad  linea  trium  palmo- 
rum dicetur  antccadcas,  ficut  iU*  trium  palmo- 
rum confcqucos  . ■» . F i 

5’ti  « ut»!*  rcnr  '.--..n 

D £ F I N I T I O IV. 

- i'  *.  1 t ‘ •• 

PI\?p6rtio  rft  ratmum  fimilitudo. 

Proportio  dicitur  etiam  a Aiogya  5 ab  Eu- 
clide autem  vocantur  quoque  proportio,  8e  eft 
ia  ratione  continentis,  vel  contenti,vel  maioris, 

& minoris, aut  squalis  fimilitudof  Ita  quod  fun- 
damenta huius  relationis  noty  fint  quantitates 
ipfir  : fed  quantitatum  habitudines  * - ■ ■ . 

Cum  ergo  reperiuntur  dux  magnitudines , vt 
a.  ad  6.  quae  fc  refpiclant  in  tatione  maioris , & 
minoris,  velzquaJis,  vtalir,  V.  g.  vcq.  ad  1*. 
tunc  dux  illae  a.  8e  5.  dicentur  confequl  eandem 
analogyam,  8?  proportionem  » quam  4.  & 1». 
Dixi  autem  in  ratione  maioris , & minoris , vel a 
«qualis,  non  in  ratione  menfurantis  , & menfa- 
rati : quia  funt  aliau*  quantitates, vt  innui  fapra, 

Ec  fequenti  expenf.  plenius  dicam,  qu*  irrationa- 
les nulla  comenfuratione  inuicem  referantur  : 
Quare  fimiiitudo  earum  ita  erit,  vt  V.  g.  quanti- 
tas a coilata  ad  quantitatem  b fit  tanta , 6r  non 
amplius,  vt  quantitas  c refpc&u  quantitatis  d , 
Ita  quod  licet  vices,  quibus  a menfurat  b,  aut  vi- 
ces, quibas  c,  menfurat  d,  non  poflint  exprimi , 
adhuc  tamen  fimiles  fine : fed  ad  pleniorem  huius 
rei  declarationem  videamus . Vnde  dignofeatur 
in  quantitatibus  Analogya. 


/ 1‘ 


E X P E N S I O II. 

In  (jUtntitatihus  ejtunam  fint  proportionis , 
‘notiones  . 

SCiendam  eft  quantitates  refpc&u  alterius, 
aiias  irrationales  eflfe,  alias  rationales . Ra- 
tionales quantitates  funt  duf,  vel  plures,  in  qua- 
rum vna  repentur  aliqua  pars  «qua/is  alteri  parti 
alterius, que  menfuret  ambas  feu  per  zqualem  rc« 
piicationc  illius  parcis  menfurantis,  feu  per  in*- 
quaif.  V.g.  rationales  dicentur  line*  dux,quaru 
vna  fic7.paltnoruaicera  aO.paJmoru;  quia  palmus 
in  vtrifq;  eft  pars  equa  lis,  per  quam  ita  metiri  po- 
teft linea  7.palmoru,  vt  nihil  remaneatex  ea, cum 
tou  longitudo  7-paImis  «qualis  fit,  ficut,&  linea 
iO.  palmorum  vigefiec  muitiplicacos  palmos  co* 
ple&itur,  vt  nihil  remaneat . Irrationales  vero 
funt  cales  quzdam,  line»,  vel  qaanticates,m  qui- 
bus pars  nulla  repetitur,  quxfit  «qualis  parti 
alterius  quantitatis  ; perquam  ita  metiatur, 'tum 
voa,  tum  alia  ; vt  nihil  remaneat.  V.g.  diame- 
ter quadrati,  Be  latus  funt  line*  incommenfura- 
biles ; Quia  nec  palmus  , nec  femipalmus,  nec 
quarta  pars  palmi , nec  aliqua  alia  menfura ; qua: 
ex  «quo  menfuret  vnam  V.  g.  latus , vt  nihil  ex 
cofuperfit,  menfurabit,  & alteram:  quia  femper/ 
aut  aliquid  fuperabit , aut  aliquid  defficiec , & 

( quia  faciliora  funt  antd  proponenda  ) ponemus 
pripid  definitionem  habitudinis  rationalis  vnius 
quantitatis  ad  aliam. 

DEFINITIO  V. 

" 1,4  vv  t 

RAtxonen  habere  dicuntur  fationalet  magnitudU 
• a, cum  vna  alterius  partes  aliquot**  contine* 
Partes  aiiquotas  appeflamus  eas,  qu*  mulci|ft- 
cat*  totam  quantitatem  «quant,  vt  diximus . 

Cum  ergo  aliqua  quantitas  continet  partes 
alterius,  illa  refpedn alterius  dicitur  habere  ra- 
tionem , & habitudinem  . Diximus  verb  partes, 
non  a dignando  quot  fit;  quia  fiue  partes»  qu*s 
continet , prima  qaontitas  a,  menfurent  quan- 
titatem alteram  b per  eundem  numerum»  feu  eam 
fupereat  , feu  minus  fint*  nihil  intereft;  & iuli, 
nea  7.  palmorum  habet  Rationem  line*  tf. 
palmorum, & line*  7.  palmorum,  & line*  so*pal 
morum,  feu  jq,  licet  tamen  non  eiufdem  fpeciei* 

BEFIN  IT  I O VI. 

IUgationalcs  quantitates  inuicem  habitudine  r eft-* 
ruatur,  & relatione , cum  multiplicata  /e  ***!—> 
eem  continere  poffunt . 

Ratio  hutus  definitionis  eft , quia  per  conti*- 
nenda  partium  nequaquam  poterat  definiri  jcihn 
nulla  pars  in  vna  ficut  nec  in  altera  deturjque  pro 
communi  menfura  deferuire  polfit . Vnde  pr*- 
cedens  definitio  non  poterat  deferuire  : licet 
enim,  & h*c  definitio  rationalibus  quantitatibus 
quoque  conueniat ; non  tamen  illas  per  hanc  de- 
finitionem, qu*  parum obfcurior  eft»definire  co- 
ueniens  vifum  eft  ob  facilitatem  fe&andam;  licet 
Euclides  id  fecerit . ■ * 

Quod  autem  quantitates  , quorum  vna  multi- 
plicata fuperare  poteft  aliam  V.  g-  duo  latera 
diametrum  vnum,  ficut  diametri  duo  lacera  duo, 
& fic  continui,  habitudinem  dicant,patct . Nam 
iecundum  magi»  , & minus  fe  inuicem  .excedunt, 
O 1 & ideo 


,og  TRACTAT 

& ideo  habitudinem  talem  habent;  vt  faltem 
quoad  multiplicatione  comparabiles  fint : Nam 
multiplicate  falcem  poterunt eflir  fundamentum 
proportioni*,  Se  ita  fpeculationi  Mathematice 
fubijci . V g.  circumferentia  ad  diametrum  pro- 
portionem habet , fed  irrationalem  ; ideoque 
poteft  efle  fundamentum  proportionis , Nam  po- 
terit dari  aliqua  alia  linea  re 6a  Irrationalis  ad 
quam  fe  habeat  diameter,  vt  ad  circumferentiam. 
Si  verb  multiplicata  non  fuperet  aliqua  quanti* 
tas  , aut  non  fupcrctur,  habitudo  inter  illas  non 
eft  . Sic  infinita  quantitas  non  habet  relationem 
aliquam  quantitatiuam  ad  alteram  quantitatem 
infinitam  ; quia  infinitum, quantumuis  multipli- 
catum, infinitum  non  fuperat . Quod  autem  hic 
mutuus  exeeflus  proportionalium  quantitatum 
fit  fundamentum  fimilitudinis  alicuius  pacet . 
Quia  quantitates  due  a,  V.g.  ad  b in  omni  multi- 
plicatione quantitatis  A,quz  adhibeatur  pofTunt 
inuicem  fe  habere  • ac  duz  ali?  c,  Se  d,  fi  Se  ipfz 
tot  vicibus  multiplicentur  nimirum  fundamenta, 
vel  termini  equo  numero  vicium  multiplicata  af- 
fummtur  : nam  poteft  eflc.qudd  fi  fundamenju  a 
multiplicatu  io.  vicibus  minus  inueniatur  quam 
• terminus  Tuus  ; qubd  fic  quoque  fundamen- 
tu  c to.  vieibosmultiplicatum  minus  inueniatur» 
quam  fuu*  terminus  o : Vel  fi  multiplicetur  fun- 
damentum a ai. vicibus, & maius  inueniatur, qua 
fuus  termlnu*  Quod  fic  quoque  fundamen- 
tum c si.  vicibus  aflumpeum  fuo  termino  d 
maius  inueniatur . 

At  fi  i contra  termini  multiplicentur  duabus 
vic<bus,  Se  fiat  maJor  b fundamento  a,  Se  deinde 
terminus  alter  d multiplicetur  duabus  vicibus» 
quod  fimiliter  cuadat  maior  quam  c , Se  fic  fem- 
per  in  omBi  multiplicatione  jequis  vicibus  adhi- 
bita , aut  fundamenti  , aut  termini  fuccedat  » 
Omnino  tn  hoc  a,& b quantitates  fe  refpicient 
fifflnlitcr,  ac  c , & o»  & fundamcntfl  primum  ha- 
bitudinis ad  fuum  teiminum  habebit  fimilitodl- 
pls  relationem  eandem,  quam  fundamentum  fe- 
# eundum  ad  fuum  terminum  ; quia  fimill 

A B modo  in  omni  multiplicatione  , que 

C D poflit  fieri  fundamentum  primum  excedit 
fuum  terminum  , ficut  aliud  fecundum 
fundamentum  excedit  quoque  fuum : Vel  fi  aqua- 
tur primum  , zquatur  quoque  fecundam,  vel  fi 
primum  fundamentum  termino  fuo  fit  minfis, 
hoctpioque  fecundum  fundamentum  relationis 
fuo  termino  eft  minus.  £cce  ergo  in  Iftis  fun- 
damentis, que  multiplicata  fuperant  fuos  termi- 
nos , velfuperanturab  ipfis,  aliqua  in  hac  mu- 
tui termini,  fundamentiq;  fuperatione,  fimilitu- 
Horcum,  Se  aliud  fundamentum  zquali  multi- 
plicatione multiplicatum  fuperet  quoque  fuum 
terminum  . 

At  fi  daretur  aliqua  quantitas,  V.  g.  angulus 
conca&us  unquam  fundamentum , qui  ad  Tuum 
terminum  angulum  re&ilineu  comparatus  fem- 
per  minor  inucniretur,  hzc  habitudo  alteri  ha- 
bitudini, V.  g.  alterius  anguli  conta&us  cum 
altero  angulo  rc&ilineo  comparari  nequit.  Nam 
angulus  primus  conta&us  nunquam  poteft  , aut 
zquare  , aut  fuperare  fuum  terminum  rcdili- 
ncum,licuti  nec  alter  angulus  conta&us  poteft 
vnquam  fuperare  fuum ; Se  ideo  nullam  aliam 
habent  fundamenta,  cum  fuis  terminis  fimilitu- 
dinem,  mft  quod  minus  funt;  at  fi  fint  minus  eo- 
dem modo,  Be  fi mili  ratione,  feu  habitudine  dif- 
fimili  digaofcl  nequit : cura  nec  fint  quoad  fuas 

’ ...  u 


V S IX.  PARS  I. 

partes  comparabiles, eo  quod  fint  irrationale» •, 
neque  earum  fimilitudo  proportionum  qui  ad 
omnem,  multiplicationem,  & gcnericam  fiuuU- 
tudinem  probari  poflit . 

Patet  itaquc,cur  habitudo  duarum  proportio- 
num irrationalium  definiatur  per  earum  mutua 
fuperatlonem ; fi  multiplicentur : Quia  hoc  tan- 
tum  przbet  fundamentum  fimilitudinis  ipfarum 
proportionum  . Et  hzc  fimilitudo  proportio- 
num eft  illa,  quz  fpeculationi,  & argumentatio- 
ni Mathematicz  deferuit , 

EXPENSIO  III. 

Quarum  quantitates  proportionem 
confequantur . 

OPerr  pretium  eft  cognofeere,  qiiznam  fint 
illz  quantitates,  quz  proportione.  Se  ideo 
analogya  gaudeant ; ne  aliquando  fumamus  ea* 
quantitates , quz  nulla  proportione  aflimilari 
poliunt,  tanquam  in  ea  fimiles  ; & fic  zb  cuiden- 
tia  in  manifeftos  errores  incidamus  . 

CONCLVSIO  J.  PROPOS.  /. 

Infiniti  ad  infinitum  nulla  e(l  proportio . 

PRobatur , quoniam  infinitum  multiplicatum 
non  poteft  fuperare  aliud  infinitum ; neque 
illud  continere  . Siquidem  infinitum,  vt  volue- 
re antiquiores  eft  illud,  quod  in  fe  continet»quld 
quid  eft  conceptibilc  illius;  fi  vero  multiplicare- 
tur ,iam  eflet  aliud  infinitum,  cum  quo  multipli- 
citatem conftitucret  t 

Deinde luxta  Arift.  eft  illud  infinitum, in  quo 
eft  femper  aliquod  vitra  accipere  S fi  autem  infi- 
nitum non  adzquaret  infinitum  multiplicatum, 
in  eo  iam  non  effiet  vitra  quid  acciperetur  ;fiqul* 
de  acceptu  eflet  quid  quid  cius  eflet  dum  allu  ada- 
quare nequit,  ergo  infinitum  non  poteft  habere 
aliud  iufimtumtnaius  fe,  Aridco  multiplicatum 
frit. 

CONCLVSIO  U.  PROPOS.  JL 

Finitum  nullam  dicit  rationem  cum 
infinito , 

PRobatur , quia  finitum  , fi  maneat  finitum 
nuquam  aut  ?quabit,aut  fuperabit  infinitum; 
fcd  ille  quantitates  inuicem  dicunt  proportiooff 
quz  fe  mutuo  poliunt  fuperare , ergo  finitum  io; 
finito  nulla  proportione  conformatur  . 

CONCLVSIO  III.  PROPOS. 

P unci  a , Cjuit  funt  in  ahc/ua  cju.tnt  itate  nul- 
lam dicunt  proportionem  Mathema- 
ticam , O"  cognofcthilcm,  cum 
punlhs , ijua funt  in  alia  . 

PRob.  E.  enim,  rei  finiti  funt , vel  infinita,- 
Si  infiniti  ei  przcedenti  nullam  dicunt  in- 
ulcem  rationem  , fi  finiti ; rei  funt  indiilingui- 
bilia , Sc  indetecmlna , vel  non . Si  indeter  mina 

iam 


htn  ncqueum  fcinuicem  fu  pe  rare  : Nam  quid 
indeterminatum  eft  multiplicari  nequic.cumdus 
neque  hxc,nequc  illa  pars  adiit,  nec  ii  multipli* 
cetur^uantitai  illius  multiplicationis  agnofci* 
tur  . 

Si  determinata  funt,  vel  funt  «qualia  quantita- 
te, & hoc  eft  filium : Nam  omnes  line*  «flent 
comen furabiles, vel  quantitate  inaequalia:  At  ea- 
rum quantitas  noo  agnofeitur,  nec  determinata 
eft.  Nam  quantitas  punfti  faltcm  fub  indluifi- 
bilitate  fenfibili  latet : Ergo  multipUcaw,  incer- 
tum erit , an  fe  fuperent,  aut  «quent , fiue  non . 

2.  Probatur.  Nam dcmoilrationi Mathema- 
tice deteruire  non  potiunt*  ctim  ai  hoc  lis  inter 
Pbplofopbos  pendent  j an  fiat  punfta.vel  partes; 
snfint  finita»  vel  infinita  $ an  diftln&a,  feu  indj- 
ftin&s;  an  atqualia,  feu  inzqualia  . Quate  nec 
vllaproporcio,  fi  qua  eflet,  ceita  reperiretur,  Se 
indubitabilia , que  fundamentum  demoftrationi 
Geometricae  firmum  prxbcrct . 

CONCLVSIO  IV.  PROP.  IV. 

Uter  punda , &*  Ineas . Inter  lineas,  &• 
(uperficies . Inter fupetficies , &•  cor- 
pora nuda  proportio  intercedit.  ■ 

PRobatur . Nam  nec  pandam  quantumuia 
multiplicatum  lineam  adzqaare  potclt,  nec 
liaeu  fuperficiem , nee  fuperficiea  corpus , cum 
>el  infinita!  fiat . vel  indeterminate  > nulloque 
certo  anmteo  compnheodantui  : Quare  pqud 
multiplicari  non  polluat,  cum  earum  numerus 
non  agnofeitur . / 

COROX.L  ARIVU- 

;qgg£BsqCi3  ;n  :*-*UD 

Hinc  habes,  quod  ea  Geometria ; que  in  ln- 
diuifibd  ium  proportiooibus  fundatur  om- 
nino fufpeda  fit ; licet  enim  couelufioues.qu»» 
deducit  veri  repensatur : non  inde  tamen  bine 
illa  certitudinem  acquirit  .vel  ia  principiis,  vd 
ia  lllatioaibus  ; cum  I pramlflt*  fal  fis  verfim  fe- 
qui  poifit.  vt  Logici  fatentur  , vt  patet  es  hac 
omnis  homo  cll  bellus,  omnis  hfliua  eftviuent, 
ergo  omaisbomo  rfl  viuens. 

' n -.r*vm  i’*  -*  * ‘ i 

E X P E N.  S I O IV.  . 

'1<  "V.  : - ■ • - • . " 'J*<'  ' rjtfH 

De  diuifione  Rationum. 

RAtio  apud  Mathematico»  vocatur  etiam  pro- 
portio i mia  fumuoe  fundamentum  propor- 
tionis pro  ipfa-proporuow  - Vade  diuifiooes, 
qaz  fequuncur  Rationum , vocantur  etiam  pro- 
portionum.. 

CONCLVSIO  I.  PROPOS.  y. 

Proportio  rationalis  diuidnur  in  duas, 

maqnalttatis,  & aquatitatis . 

i 

PRobatur:  Quia  aliqua  quantitas  ita  continet 
aliam  , vt  i>«  contineatur , vt  duc  finep 
7.  palmorum  fe  daukem  cmomeafineat.  AU» 
vero  coeuiocc  mugi»  alium  a qodm  quid  cootf- 
neatur  ab  ea:  vt  liaea7.  palmorum  equt^U- 


109 

aeam.  palmorum , * amplio*  1 at  linat  trium 
palmorum  noo  continet  lineam  feptasn  palmo- 
rum t nifi  fecundu  quid,&  quoad  aliquo* palmos. 

CONCLVSIO  II.  PROP.  VI. 

Ratio  inaquahtatis  quacumque  etiam  irrui 
tionalisi  qua  ftmper  inaqua! itatis  c[i, 
diuiditur  in  proportionem  ma- 
ioris inaqualitatis , &• 
minoris  inaqualitatis.  . 

1)  Rob.Nam  quantitatu  lorqualium,  vel  maior 
L confertur  ad  minore, & baremaioris  iruc qua- 
li tat  Is  eft,  rei  minor  ad  maiorem,  &h*c  eft  io*- 
qual itatis  minoris . Neque  tibi  rideatur  maior 
ad  minorem  eidem  relatione  referri , qua  minor 
ad  maiorem  ; eft  eaitn  diucrfa  rd a cio  , 8c 
proportio . Quoniam  quantitas  maior  V,g.  ouio- 
que  palmorum  linea  ad  minorem  trium  palmo- 
rum habet  maiorem  proportionem,  quam  minor 
ad  fe.cu  ea  contineat  femcl,&  infuper  ipfius  duas 
tertias  partes  : Sc  minor  ad  maiore  colUta  mino- 
rem proportionem  habet , cum  minus  ipfius  con- 
tineat i fiquidem  nec  totam  quidem  continet,  fed 
tantum  tres  partes  es  quinque,  quibus  confiat . 

Cum  ergo  maioris  ad  minorem  maior  propor- 
tio fit, quam  minori*  ad  maiorem  pacet  efl’e  diutr» 
fas,  & ideo  difimgui , 

CONCLVSIO  III.  PROP.  VII. 

Ratio  rationalis  maioris  inaqualitatis  feca- 
sur infer,  genera.  Si  proportionem 
sEqualiuu,  multiplicem  , fuper- 
particiilarem  , fuperpartiemem  in 
multiplicem  fupcrparticularcm,C5~ 
multiplicem  fuperpartientem  At 
minoris  inaqualitatis  in  eafdem  fpecits 
quoque  ft  recipis  verum  ad  difimguen- 
dum , & indicandum ; quid  fit  minoris 
, inaqualitatis  additur  particula  fub : ita 
1 dicitur  [ubmuhiptex  , fubpamculant, 
fub  partiende. 

FRobatui  ,&  fimul  Ungulae  proporciones  alfi- 
gnacac  explicantur . 

Nam  maior  continet  minorem . aut  fenei,  agt 
pluries . Si  maior  couinet  minorem  pluribus 
vfeibua  aa  «quo , vt  aihil  (uperfie , ies  ve  manor 
ipsioris  pari  aUquoea  fit.vc  palmus  <11  pars  deci- 
ma lioaar,  quae  fil  decem  palmorum  1 dic icuc  mul - 
ciplcx  . MultipUcaturque  fecundum  vice*  , quas 
continet  minorem  V.  g.  dicitur  dupla  > tripla, 
quadrupla,  quat  cootlncc  minorem  bis,  ter,  qua- 
ter. At  fi  minor  conferatur  ad  maiorem  dici- 
tor fubdupla,  fubtripla,  l ubquacr upla  1 quod  mi- 
nor coa caneatur, a maiore  bia,  ter.  quater , Sec. 
At  ficoatioctpiuribai  vicibui,  Se  aliqidd  iofu- 
per  remaneat , euoe,  aut  id , quod  remsnet,f*ctt 
vna  parte  aliquoCa  minoris, auc  06, fed  plures  par- 
te* , fi  facit  voam  partem  aliquotammanoria  ; 
tunc  dicitur  multipie»  fuper  partinUsris ; Skp. 
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Vio  TRtcTAT 

ad  4.  habet  proportionem  multiplicem  faper  par- 
ticularem i quia  bis  4.  continet,  Se  infuper  quar- 
tam iplius  partem  t,  ita  %6.  ad  6.  habet  rationem 
multiplicem  fuper  particularem ; cum  quater  fex 
contineat , & infuper  a.  nimirum  tertiam  eius 
partem . 

At  fi  ne  dum  pluries  contineat;  fed  infuper 
plures  partes  eius,  que  non  conficiant  vnaro  par- 
tem aliquotam  . Tunc  eft  multiplex  fuper  par- 
tiens V.  g.  17.  ad  y.  comprehendit  enim  quin- 
quies y.  Se  Infuper  duas  eius  partes,  quar  aliquo- 
tam partem  non  conficiunt,  cum  non  menfurent 
numeru  y.'ex  equali;fi  autc  conficerent  vnam  par- 
tem aliquota.iam  illa  cfla  Ratio  multiplex  fuper» 
particularis  propter  vnica  partem  aliquotam,qu£ 
fupereflet , vt  eft  26.  ad  6.  nam  a.  qui  fuper funt 
tertiam  partem  numeri  6.  conficiunt . 

Faceflunt  autem  hedue  Rationes  in  diuerfas 
fpccics.quar  denominantur  iuxta  partes,  quas  co- 
tinent  E.g.fi  multiplex  fupparticularis  talis  fit.vt 
maior  bis  contineat  minore.flt  remaneat  pars  di- 
midia dicitur  dupla  fefquialtera  , fi  bis.  fif  tertiam 
partem  minoris,  dicitur  dupla  fefquitertia;  fi  ter, 
Sr  infuper  quartam  partem,  dicitur  tripla  fefqui- 
qnarta,fifc. 

Cfterum  fi  Ratio  eflet  minoris  inequalitatis 
tunc  adderetur  particula  fub;  Se  diceretur  fub- 
dupla  fefquialtera  fubtripla  fefquiquarla. 

Atfi  de  multiplici  fuperpartiente  loquamur, 
h£c  quoq;denomi natur  iuxta  vices, quas  maior  co 
tinct  minorem,  Se  iuxta  id,  quod  infuper  conti-* 
net  V.  g.  Si  quinquies  minorem  contineat,  Se  in- 
fuper 3.  exquatuor  partibus,  quibus  minor  con- 
ftat,vt  cft  23.  ad  4 dicitur  Ratio  quintupla  fuper 
tnpartiens  quartas,  fic  fi  efiet  sl.  ad  y.  diceretur 
quadrupla  fuperbipartiens  quintas  , Sec.  Et  hoc 
quoad  multiplicem  proportionem  maioris  ine- 
qualicatis  . Verum  fi  fit  minoris  inequalitatis 
idem  dicendum  prorfus  ; nifi  quod  particula  fub 
eft  addenda  pro  Jupcr  V.  g.  quadrupla  fubbipar- 
tierfs  quintas,  T ripla  fub  tripartiens  o&auas,&c. 

At  fi  maior  contineat  minorem  femel  tantum; 
tunc  eft  equalitatis  . Veninj  fi.  contineat  femel. 
Se  infuper  vnam  eius  partem  aliquotam ; tunc 
dtricui  fuperparticularis,V.g.  8.  ad 9 habet  Ra- 
tionem luperparticularcm;  quia  9 • continet  8. 
femel,  Se  infuper  oftauam  eius  partem ; fic  10.  ad 

8.  Rationem  fu  pcrparticularem  tenet ; quia  10. 

femel  continet  numerum  8.  flr  infuper  eius  quar- 
ram  partem»  que  eft  a. 

Que  in  fpecies  multas  fecatur  Iuxta  diuerfas 
partes,quas  infuper  maior  continet  minoris  qua- 
titatis  : Nam  fi  minorem  quantitate  contineat  fe- 
mel , 8c  eius  dimidiam  dicitur  fuperparticularis 
fefquialtera,  fi  tertiam  partem , dicitur  fefquiccr- 
tia,  Sec. 

At  fi  femel  contineat, &r  infuper  aliquas  partes 
amplcciatur  vnam  aliquotam  non  integrantes,  vt 

9.  eontincc  7.  femel,  Se  iniuper  duas  partes, quar 
7*  non  diuidunrex  zqno , nec  funt  eius  partes 
aliquo t£,*tunc  eft  Ratio  fuperparticularis  parties. 

Que  , Se  habet  diuerfas  fpecies  iuxta  partes, 
quas  continet  maior  minoris  vitra  continentiam 
totalem  ipfius  maioris;  Sic  fi  contineat  maior 
minorem  Icmcl,  Se?.  partes  , ex  io.  vt  fe  habet 
13.  ad  10.  dicitur  Ratio  fuperparticularis  tripar- 
tiens decimas, Se  ita  de  alijs . Et  hf  funt  Rationes 
maioris  uifqualicatis.-at  minoris  inf qualitatis  sic 
ipf*  cfdcm  ; nifi  quod  pro  particula  jupcr  addi- 
tur particula  fub,  Sic  Ratio  a.  ad$.  erit  fubpar- 
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tlcularis  fefquialtera , fic  8 ad  Jio.  erit  propor- 
cio  fubparticularis  fefquiquarta  . Sic  y .ad  7«erit 
Ratio  iubparticularis  bipartiens  quinta»,  flrc. 

PROB.  I.  PROPOS.  VIII. 

Datis  duobus  numeris  reperire , quam  Ra- 
tionem ex  ajjignatis  dicant . 

DEntur  primo  y.  Se  20.  de  quibus  volumus 
agnofeere,  in  qua  Ratione  inuicem  fint ; 
diuidatur  maior  per  minorem»  Se  quotiens  erit 
4.  quia  ergo  eft  numerus  plurium  vaitatum,  Se 
nihil  remanet . Dico  quod  eft  Ratio  multiplex, 
fle  dicitur  quadrupla, quia  y.  numeri  ao.  eft  quar- 
ta pars  aliquoca:  Igicur  y.  ad  20.  erit  Ratio  mul- 
tiplex fubquadrupla,  Se  »0.  ad  y.  erit  Ratio  mul- 
tiplex quadrupla . 

Detur  fecundo iy.  8e  35.  Diuido  rurfus  maio- 
rem  per  minorem,  Se  quotiens  eft  a.  remanentq; 
y.  diuido  rurius  per  hoc  refiduum  numerum  mi- 
norem, & quotiens  eft  3.  Quia  itaque  primus  nu- 
merus quotiens  eft  *.  dicoefie  rationem  multi- 
plicem duplaro;quia  vero  fecundus  cft  j.  pars  ali- 
quota  numeri  15.  dko  efle  duplam  fefaui tertiam . 

Verum  fi  aliquid  adhuc  remaneret  V.g.  fi  eflet 
datus  nnmerus  16.  Se  35.  tunc  primus  quotiens 
rifet  2.  Se  ideo  Ratio  eflet  dupla.  Se  refiduum  ef- 
fent  3.  per  quoddiuifus  numerus  minor  16.  ali- 
quid remanet  nempe  1.  ideo  dicitur  Ratio  tertij 
generis  multiplex.  Se  fuperpartiens , nec  fecun- 
dus quotiens  queritur, cdm  refiduum  numeri  mi- 
noris pars  aliquota  non  fit,  fed  vterque  numerus 
minor,  & refiduum  exprimitur.  Se  dicitur  dupla 
tripartiens  ob  J,  refiduum,  decimas  fextas  ob  1 6. 
numerum  minorem.  Vnde  jy.  ad  16.  habet 
proportionem  multiplicem  duplam  cripartiente 
decimas  fextas , Ideft  comple&entcm  bis  mlno- 
aem,fc infuper  tres  partes  ex  16. quas  numerus 
minor  continet . 

Eodem  modo  agendum  eft  1 fi  eft  Ratio  fuper- 
artirularls.  Ve!  fuperparticularis  partiens  . Sic 
queratur, quf  fit  Ratio  10.  ad  g.  diuidendus  eft 
numerus  maior  10.  per  l.flr  quotiens  eft  r.  rema- 
nentq; 2. quo  diuifus  8.dat  per  quotientem  4 dico 
itaque  proportionem  10.  ad  8,  efle  fuper  particu- 
larem fefquiquartam ; at  fi  numerus  minor  non 
diuideretur  ex  equo.flr  aliquid  remaiMtret : tunc 
non  eflet  fuperparticularis ; fed  fuperpartiens, vt 
fi  queratur  Ratio  io.ad  7.  lam  quia  7.  diuidit  10. 
femel.  Se  quotiens' ift  1.  dicitur  fuperparticularis, 
at  quia  3.  remanent,  per  quem  ex  equo  non  diui- 
ditur7.  Se  aliquid  remanet : Ideo  eft  iuperpac{i- 
'cularis  tripartiens  ob  3.  refiduum, feptimas, quod 
inuit  numerum  minorem  7. 

COROLLAR  IV  M 

SI  quis  volet  exprimere  Rationes  per  nume- 
ros . Si  fint  maioris  inaequalitatis  multiplicis 
cam  exprimet  eo  modo, quo  iolent  fra&ioncs  ex- 
primi,ponendo  tamen  fi  fit  maioris  inaequalitatis 
numerum  maiorem  fuper  lineam,  & minorem  in- 
fra eam,  V.g,  feribet  proportionem  duplam,  fic 
-f  triplam  f quadruplam 4-  • \ 

At,  fi  fit  multiplex  fuper  particularis  , expri- 
met per  integrum , Se  fra&ionem , vc  quintupla 
fcfquiquarta  y vel  reducendo  totum  numerum 
infraftionem—r- 


Si 
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CSI  autem  fit  multiplae  fuperp^pjfrns  expri- 
metur  nihilominus  perintegrum,  &fradionem 
eodem  modo  vt  a . & ~ exprimit  Rationem  du- 
plam triparti  entem  fepeimas,  vel  etiam  poterit 
exarari  reducendo  totum  in  fra&ionem  feriben- 
do  . Et  ita  agendum  eft  in  fuperparticutari  ex- 
primendo  eam  per  vnitatem  tanquam  per  int<y 
grum,  & per  fri&iones,  vt  Ratio  8.  ad  10.  nem- 
pe fuperparticuiaris  fefquiquarta  exprimitur, 
vel  numero  1 ~ , vel  per  — ~ vel  per  - 

Idem  obferuabitur  in  exprimendo  fuperpqrti- 
cularl  multiplici,  & efficietur  1 -i-  vel  — qu* 
eft  Ratio  fuperparticuiaris  tripartiens  fepeimas. 

At  fit  exprimenda  Ratio,  quam  habet  nume- 
rus minor  ad  maiorem  numerus  minor  ponetur 
foper  lineolam,  8e  maior  infra . 

Sic  fubmultipla  erit  &c.  multipla 

fubparticularis  erit  T,-r  Multipla  fubparticds 
tV  fubparticularis  —V  fubpartiens  T7V 

EXPENSIO  V. 

De  rationum  compofitione . 

CVm  proportiones, Rationumque  fimilieudi- 
nes  debeamus  declarare  prpmiteenda  eft  ea- 
rum compofitio;quz  eam  immutat  fimiles  pro- 
portiones, vel  diffimiles  componendo . 

Obferua aliam  efTc  proportionem  duplam,  tri- 
plam, &c.  aliam  duplicatam,  triplicatam , aliam 

compo  ficam . 

Proportio  tripla,  quadrapla,  firc.  eft,  cum 
quantitas  maior  continet  maiorem  ter , quater, 
quinquies,  firc.  vt  a.  continetura  4.  vel  5.  vel  Io. 
At  proportio  duplicata,  triplicata,  quadruplica- 
ta eft;  ctim  numerus, vel  quantitas  rfiultiplicat  fc, 
fir  fuum  produftum  ,&  produ&um  procludi,  fir 
fic  fucceffiuc : Quoties  enim  imeruenit  h*c  mul- 
tiplicatio , tot  vicibus  didtur  mukiplicata,  fic  fi 
femel  fiat  eft  fimplex  ; fi  gemina  vice  , eft  dupli- 
cata j fi  ter,  eft  triplicata ; vt  fi  a . multiplicet  fe, 
fic  fiat  4.  hxc  eft  proportio  fimplex : at  fi  Iterum 
e,  multiplicet  4. A'  futu8.eft  duplicata, & fi  iteru 
a.  multiplicet  8.  & Eant  1 6. eft  triplicata,  fir  9*. 
quadruplicata  eft  propordo  buius  numeri  ad  3 . 
Ac  fi  h*c  multiplicatio  non  per  eandem  propor- 
tionem fiat  dicitur  compofita,  V.  g.  fi  a.  ad  6,  di- 
cat proportionem,  fir  6 . ad  9.  propordo  9.  ad  2. 
dicitur  compofita  ex  proportione  a.ad  6.  &r  6.  ad 
9.  in  nulloque  alio  differt  a duplicata ; nifi  quod 
ilia  femper  eadem  eft,  fir  continua  hic  vero  pro- 
portio non  continua  : fic  9.9.  »7.  funt  numeri, 
qui  continua  proportione  progrediantur ; ideoq; 
37.  ad  ? . dicitur  habere  proportionem  duplica- 
tam . Nimirum  gemina  vice  repetitam ; At  3.6. 
9.  funt  numeri , qui  continua  proportione  non 
correfpondent ; neque  enim  fimilis  Ratio  eft  9. 
ad  6 . quam  6. ad  9.  cum  prima  fit  fubdupla, nempe 
1.  ad  1.  Secunda  vero  fubparticularis  fefqul- 
altera  nimirum*,  ad9.de ideo 9.  dicitur  habere 

ad  9.  proportionem  compofitam. 

Itaque  proportio  tripla  : quadcupla,  firc.  eft 
pioprie  Ratio  : at  ver^  duplicata,  fripikata;  vel 
etiam  compoficaeft  Proportio  poiEbilis  ■:  nempe 
inte n.  V.  g.  8m6.  pofliint  intercipi, fic  interferl 
duo  proportionales  numeri  dicentes  inuicem  fi- 
milemproportioneiT»,&  Analogiam  filicet  4.  & 
8.  inter  1.  & 1 6. fic  erunt  ».  4.  8. 16.  & triplex  fi- 
militudo  iqicrracdiabit  nimirum  *.ad4.prima,  4,- 


ad  8.  fecunda,8.  adi 6.  tertia . Sic  compofita  eft 
proportio poffibiiis  , qu*  poteft  intercepi  inter 
duos  numeros ; fed  dillimiiis,  6e  diuerfa,  fi  inter 
eos  plures  numeri  interijeiatur  , Sic  a.  ad  ro. 
habet  proportione  copofita:  quia  duo  intermedij 
diuerfa m proportionem  dicent,  vt*.4.  tf.  10. 
Nam  proportio  a.  ad  4.  eft  differens  ab  ea , quam 
habet  6.  ad  10.  ctim  h*c  fit  fubparticularis  qua- 
dripartfens  fextas,  at  illa  fubdupla  . 

Aduerte  autem  vnius  quantitatis  ad  alteram 
non  effe  vnicam  compofitam  proportionem  j fed 
multis  poffo  eam  refpicere  compofitis  pro- 
portionibus pro  vt  funt  quantitates,  qu*  inter 
vnam,  fir  alteram  mediant,  qu*  funt  infinit*,  ita 
9.  dicit  proportionem  compofitam  ad  9.  eius;  qua 
habet  6.  ad  9.  fed  etiam  erit  compofita  quam  4.  ad 
9 fir  quam  5.  ad  J . Sic  inter  100. 8c  y . multa:,  mul- 
txque  proportiones  interponi  poliunt,  ex  quibus 
omnibus  dicitur  componi  proportio  100.  ad  y.vt 
loo.ao.y.  1 00. yo.y.  100.90. y.  loo.io.&r  y.fic  tot 
erunt  compofit*  proportiones, quot  numeri  pof- 
funt  interponi  inter  100.  & y. 

Vnde  proportio  compofita  eft  etiam  fimplex ; 
prout  eam  animaduertes  : Nam,  fi  V.  g.  10.  com- 
pares ad  y.  erit  fimplex ; at  refpeftu  y.  & 7.  erit 
compofita  ex  proportione  5.  ad  7.  & 7.  ad  10. 

Ratio  vero;  cur  inter  vnam  quantitatem, & alia 
polit  a quantitate  intermedia  extrema  ex  ilia  di- 
catur componi  eft  : quia  cum  V.g.ioo.  habeat  in 
(e  eas  partes,  quas  yo.  poffidet  tot  vicibus  con- 
tentas prout  continetur  in  100.  V.  g.  duabus  vi- 
cibus necefle  ent;  quod,  &r  obtineat  omnes  partes 
fecundum  quas  numerus  ipfe  50.  continet  y.  qu£ 
funt  10.  ideoque  y.  decies  acceptus  componit  yo. 
fic  etiam  in  duplo  maiore  proportione  fumptus  ; 
nempe  fecundam  eam,  qua  lOo.refpicit  yo.  compo- 
net numerum  ioo.  Sic  proportio  lo.  ad  y . com- 
ponitur ex  proportione  alicuius  numeri  interme- 
dij,vt  8. Nam  y.ad8.eft  vt  1 4-  vel  -f  nimiruqua- 
titas  y.cum  tribus  voitat ibus, vel  partibus  accep- 
ta «quat  8.  at  8.  eft  ad  10.  ut  ~ nempe  j fi  ad  8. 
addatur  quarta  eius  pars  «quatio.  Ergo  quanti- 
tas y.  au&a  tribus  partibus  ipfiusy.  nempe  9 fic 
quarta  parce  tpfius  8.  nempe  a.  arquabit  10.  Qua- 
re proportio  10.  ad  y . conftat  ex  proportloncjTeu 
partibus,  quibus  8.  continet  y.  fic  his  quibus  ipfa 

Jiuantitas  10.  continet  8.  comparata  ad  5.  fic  8. 
ectis  vero  fi  ad  vnum  fimplkem  numerum . 

Et  hinc  licet  definitiones  harum  proportio- 
num coijigere . 

DEFINITIO  VII. 

PUpfortlo  replicata  eft  j eum  trium  magnitudi- 
num, vel  plurium,  eadem  tft  ratio  fmnut  ad 
mediam,  qua  media  ad  tertiam , & tertia  ad  quarta 
prima  enim  dicitur  duplicata  babere  proportionem 
ai  tertiam } triplicatam  ad  quartam , £ r fic  confie- 
qutlul  donec  termini  extiterint  ■ 

DEFINITIO  VIII. 

RAtio  compofita  eft,  cum  rationum  quantitates 
4 liquem  effearint  rationem  inter  fe  multiplice- 

tM, 

Rationum  quantitates  funt  denominatores  Ra- 
tionum V.  g.  rationis  a B.-7-  denominator  eft  9. 
quia  indicat  fuis  yni  tat  ibus  quomodo  6.  conti- 
neat a.  vel  quot  parces  ipfius  6.  in  fe  contineat  a. 
nempe  tertiam . Si  ergo  denominatores  multipli- 
ccntur 


,,t  TRACTATV 

centur  inuicem  alicuius  proportionis  nimirum  3. 
denominator  proportionis  a b -f  & c d de- 
nomi  nator,  cjui  eft  4.  producunt  ra.denorainato- 
rem,  qoi  denominat  proportionem  compofitam 
ex  a e,  Se  c d nimirum  h f -y*—  Se  exprimit  quod 
6.  in  72.  contineatur  vicibus  duodecim,  quia  er- 
go denominator  proportionis  -7*—  eft  11.  Et  it. 
producitur  ex  multiplicatione  denominatorum 
4.  qui  denominant  proportionem  ; 3.  quidem 
rationis  a 2*  ad  b 6.&r  4.rationis  c 3.  ad  d i a.  ideo 
proportio  h f tV  producitur  a proportionum 
compofitione  ab,  & cd. 

PROB.  I.  PROPOS.  IX. 


S IX.  PARS  I. 

rando  de  intermedio  3. 

Probatur . Quia  ia. numerus  habet  proportio- 
nem  compofitam  eam,  quam  12.  ad  3 Srj.ada. 
quar  eft  ea,  quam  habet  4.  ad  ( . Sc  3 ad  2.  fed  hyc 
eft  gemina  proportio, ex  qua  componitur  propor- 
tio quantitatis  a ad  quantitatem  b ex  fuppofi- 
cione  • Ergo  proportio  quantitatis  a ad  quanti- 
tatem b eft  illa  quam  habet  12.  ad  2. 


Datis  duabus  proportionibus  quatuor  nur 
meris,  exprejjis  reperire  tres  terminos 
eaflem  proportiones  habentes . 

Sit  diligemini  proportio,  nimirum  J.  id  4. 

Se  2.  ad  5.  Oporteatq;  reperire  tres  numeros 
eandem  proportionem  exprimentes.  Difponatur, 
vt vides.  Deinde  fundamenta  Ra- 
jv  y 2 tionnm  }.  fcx.  inuicem  multiplica 
\/  Se  fient  6.  Poftea  fundametu  vnlus, 
. y cum  termino  alterius  raultiplice- 

* ' tur,vt3.cum  5.  & fient  iy.  Tan- 

dem ipfi  termini  multiplicentur  inuicem  ,&  fient 
ao.  Dico  quod  6.  15.  &r  20.  habent  eandem  pro- 
portionem , quam  3.  ad  4.  & 2 . ad  y. 

Probatur . Nam  cum  numero  J.muitiplicaue- 
rimas  x.  Se  y.  produSi  6.  Se  ty.  conftabunt  tot 
ternarijs,  quot  vnitates  erant  in  2. Sc  y.  ex  defin. 
15.  Trad.  8.  Ideo  dicent  eandem  proportionem 
ex  drfiu.^.huius,  quam  2.  Se  y.  Deinde  quia  y. 
multipiicauit  3.  & 4.  procludis  20.  & 1 y.  confla- 
bit tot  quinarijs,  quot  vnitates  erant  in  3.  Se  4. 
ex  cit.  defin.  ideoq  ex  defin.y.  huius  dicent  iy.  8e 
20.  eandem  proportionem, quam  3.  &r  4.  qubd  tot 
quinarij  fintin  vtroque  multiplicato,  quot  prius 
erant  in  multiplicandis  vnitates  : Quare  Ita  erit 
in  proportione  6.  ad  iy.  vt  2.  ad  y.  quod  ficut  y.- 
continet  y.  vnitates*  & 2.  duas,  fic  iy.  concinent 
y.  ternarios,  & 6.  duos,  Se  ficut  4.  continet  qua* 
tuor  vnitates, & 3.  tres;  fic  20.  continet 4. qui- 
narios, Se  3.  tres  quinarios  : Quare  ita  erit  a.  ad 
y.  vt  6.  ad  iy.  & 15.  ad  20.  vt  3.  ad  4.  quod  erae 
przftandum . 

PROB.  II.  PROPOS.  X. 

Datis  duabus  proportionibus , quibus  pro- 
portio alicuius  quantitatis  erga  aliam 
conflat , cognofcere  \ queenam 
fit  ipjius  ad  aliam 
proportio . 


COROLLARIVM  I. 

* T T Inc  ergo  eliucet:  Quomodo  proportio 
ll  compofita  dignofcatun  nimirum  fi  com- 
parentur extrema  relidis  medijs.  Vnde  neque 
erit  necefTe  reperire  tres  numeros  ; fed  fotum 
duos  extremos  inter  quos  compofita  proportio 
reperiatur,  hoc  autem  fiet  ex  przced.  9.  propof. 
fi  multiplicemus  fimul,Rationu  antecedentia,feu 
fundamenta , V.  g.  2 : Et  3.  Se  4. 8e  y.  terminos : 
Nam  numeri  prododi  6.  & 20.  habebunt  pro- 
portionem compofitam  , quam  3.  ad  4.  & 2.  ad  5. 
Ita  quoque  in  lineis  poterit  fieri.  Nam  fi  detur 
proportio  e ad  f , Se  c ad  d non  eadem;  Se  mul- 
tiplicetur c fundamentum  tot  vicibus,  quot  par- 
tes aliquot*  funt  in  antecedenti,  feu  fundamen- 
to e,  Se  fiat  o iterumque  confequens  d multipli- 
cetur, feu  terminus  fecundum  partes  ; qu$  funt 
In  confequentl,  feu  termino  f,  Sc  fecundum  quas 
dicit  proportionem,  & fiat  r;dico  o ad  p habere 
proportionefn  compofitam ; cum  idem  fiat  qood 
in  numeris  effedam  eft  . Vnde  fi  quantitas  a di- 
catur habere  proportionem  compofitam  ad  b li- 
ne* c ad  d,  & e ad  f habebit  eam  proportiorlem 
quam  o ad  P . 

COROLLARIVM  ID 

* f 7 Inc  etiam  eft : Quod  fi  dentur  plures  pro- 
JL  j[  portiones;  quam  dux  ex  quibus  aliqua 

alia  proportio  componatur,  idem  agendum  fit 
multiplicando  fundamenta  inuicem , deinde  ter- 
minos,vt  fi  fit  proportio  3.ad  l.ad  y Sc 2.  ad  7. 

8r  4.  ad  y.  multiplicabimus  omnia  antecedentia 
ducendo  primum  in  fecundum , deinde  tertium 
in  produ&um  exprimis  vt  fiant  24.  deinde  eo- 
dem modo  confequentes  terminos  , 8e  fient  700. 
Ergo  proportio  700.  ad  14;  eft  conapoGta  ex  pro- 
portionibus aflignatis  omnibus  ; q uod  edam  po- 
teft  fieri  reperiendo  quantitates  , quz  continud 
fiat  proportionales . 

COROLLARIVM  III. 


Sit  data  proportio  quantitatis  a ad  quantita- 
tem b,  quar  dicatur  compofita  ex  duabus  pro- 
portionibus ; quam  nimii  um  habet  linea,  vel  nu- 
merus 3.  ad  2.  Sc  linea, ieu  numerus  4. ad  i.vt 
cognofcatur  quarnam  fit  a ad  ■ quantitates  quaf- 
cumquc  proportio  : Inueniantur  ex  prarccdenti 
tres  numeri  eiufdem  proportionis,  vt  funt  2.3. 
n.  vt  fit  12.  ad  3.  vt  4.  adi.  & 3.  ad  2.  vt  prius 
erant.  Dico,  quod  ea  eft  proportio  quantitatis 
a ad  quantitatem  B,quzcft,is.ads.  nihil  c«- 


IDcm  prorfus  agendum,  Se  facilius  > cum  pro- 
portio eft  eandem , quz  multiplicanda  fit , vt 
inueniatur  proportio  replicata, fic  a.  «d  4. 8c  y.  ad 
10.  inueniemr  proportio  duplicata  xo.  ad  40.  vt 
patet  in  iftis  numeris  10.  ao.  40.  Inter  quos  eft 
eadem  proportio  primi  ad  medium»  quse  medij  ad 
vltimum  • 


EXPEN- 
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DE  PfcOPORTlON  VM  NOTIONE; 
EXPENSIO  VI. 


ti* 


Qtunam  quantitates  proportionem  confe - 
quantur , o*  quam  obyneant . 

CVm  aduri  fimus  de  modo  argumentandi  de 
ma  proportione  ad  alteram  , Se  vj$  argu- 
mentationis in  earundem  fimilitadine  eonfi- 
fiat ; ideo  pfld*  qnarnam  fit,8r  Inter  quas  quanti- 
tates repedatur  proportio  cognofcere  oportet. 

DEFINITIO  IX. 

y \ eadem  ratione  magnitudines  dicuntur  eflr,  eum 
1 prima, &•  terti a,  idefl  fundamentorum  a qui  mul- 
tiflscia  a fecunda,(T  quartatideff  terminorum  aqul 
multiplicibus , aut  aquantur , aut  fu  ferantur,  aut 
[•ferant  iuxta  omnem  multiplicationem  , qua  adbi- 
1 beatur  . 

Quia  dantur  quedam  quantitates,  nempe  irra- 
tionales • vt  fupra  diximus  , qua-  nulla  communi 
inenfura  poliunt  menfurari,  8c  ideo  neque  earum 
1 proportio  indiuidua  manifeftarl ctlm  non  co- 
gnofeatur;  ideo  in  hac  definitione  proportio  tan- 
tum generica  exprimitur , quam  omnis  propor- 
} tio  poffidet/eu  rationalis,  feu  irrationalis  : nem- 

: pe,qu6d  fi  multiplicentur  Fundamenta  $qud  ideft 

per  eundem  numerum.  Se  termini  *qu£  ideft  per 
1‘  eundem  numerum  ; non  tamen  neceflarih,  quem 
* adhibuimus  in  fundametts,&  repcriatur.qu&d  fu- 
damenta  femper  fimul  excedunt,  aut  xquent,  aut 
a minus  fine,  adhibita  quacumque  multiplicatione» 
1 dicendum  effe  fundamenta  ad  fuos  terminos  fimi» 
' 11  proportione  referri . 

c Rado  eft  . Qui*  Impoffibrle  eft , quod  funda- 
* menta  cum  terminis  non  fint  in  eadem  propor- 
tione» deinde  femper  arquo  pa&o  refpe&u  terral- 
* norum  fe  habeant  data  qualibet  multiplicatione 
poffibiU  • 

Nam  fit  maior  a»  quam  n particula  c,  qua;  de- 
beret abefle,  vt  effet  fimilis  proportioni  d ad  e : 
ltaquid.fi  illa  deficeret,  tunc  proportio  a ad  b 
effet  fimilis  proportioni  d ad  e.  Certum  eft, 
oudd  fi  a,  Se  d fundamentorum  *qu$  multiplicia 
fumantuf,  Se  etiam  b , Se  e terminorum  . Quod 
terminus  b crefcet  magis  ,*  qui m B refpe&u  fun- 
damento™, &r  non  fimili  augmento»  tjula  femper 
c particula  abundans,  &fimilitudincm  auferens 


non  eft  maior , nec  arquat  fiiura  fundamentum 
D.  Exemplum  fit  in  numeris,  fir  dicantur 
efle 

fundamenta 


edam  Ipfa  multiplicabitur  . Cdm  ergo  crefcat 
magia  b ; quam  e , Se  non  fimiliter  augeatur,  ne- 
ceflario  aliquando  eueniet , quod  fi  e proxhue 
fquetur  fuo  fundamento  D in  aliqua  multiplica- 
tione, vt  clarum  eft  pofle  euenire  , data  qualibet 
multiplicatione ; iu  vt  deficiat  folum  pars  C,  vel 
minus, quam  e,euenict  inquam, quid  bc  iam fqua* 
bitur  fuo  fundamento  a,  vel  etiam  fuperabits 
Quapropter,  tuc  terminus  bc  xquabitur  fuo  fun- 
dameoto  a,  vel  illud  iuperabit ; dum  terminus 
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terminos 


■*«  > »- 

Sumanturque  arque  multiplices  fundamentorum, 
8.  fundamenti 4.  Se 6.  fundamenti). 

Swr  quoque  terminorum  (B.  termini  8e  ro. 
termini  e.  Vidctur^juod  fit  proportio,  quod  ter- 
minorum ambo  «que  multiplicia  fuperene  pari 
confenfu  fundamentorum  awju£  multiplicia  . Ve- 
rum aha  multiplicatio  adhibeatur, & fundamen- 
ta quinquies  accipiantur,  eruntque  multiplicia 
fundamentorum  20.  8e  iy.  Termini  vero  fuman- 
tur tricies ; eruntque  terminorum  arqu£  multi- 
plicia 1 y .Se  18.  Vides  ergo  iam  quomodo  multi- 
plex IT-  termini  5.  tricies  acceptus  cquet  multi- 
plicem fundamenti ).  quinquies  accepti;  at  ter- 
mini 6.  tticies  accepti  multiple*  18.  fundamen- 
ti fui  multiplicem  ao.  quinquies  accepti  non  se- 
quetj  igitur  inter  hos  numeros  fimilis  proportio 
non  erit, eo  quia  inuentum  fit  aliquando  funda* 
mentum  efle  maius  fuo  termino,  cum  aliud  fun- 
damentum fuo  termino  non  fit  maius,  cdm  fun- 
damenta ^qualibus  vicibus  , tum  termini  «quali- 
bus vicibus  licet  non  eiufdcm  numeri , ac  funda- 
mentorum, fuerint  multiplicati . 

Dices  omnis  poQibilis  multiplicatio  eft  infi- 
nita • Ergo  numquam  poflumus  (cire  : aa  in  ali- 
qua multiplicatione  contrarium  eueniatj  cum 
omnis  multiplicatio  adhiberi  ob  fuam  infinita- 
tem non  poflit . 

Refpondeo  in  vnaquaque  materia  fupperc  ta- 
les probationes,  qux  oftendunt : quod  idem  eue- 
niet in  omnibus  polhbilibus  multiplicationibus, 
quod  euenit  in  muitiplicationibusdc  prffenti  ad- 
hibitis , Se  quod  femper  res  ita  procedet . Quo-j 
niam  par  fit  ratio  de  omni  multiplicatione  pofli- 
bili,  ac  dc  illis,  qu*  in  przfentiarum  adhibeatur. 

definitio  X. 

Ejtndcm  >rri  babentet  rationem  magnitudinet 
proportionales  dicitur.  Hoc  pei  fc  clarum  eft. 

definitio  X I. 

GVm  fundamentum  primum  iuxta  aliquam  mul- 
tiplicationem excedit  fuum  terminum,  & fun- 
damentum fecundum  fuum  terminum  non  excedit} 
tunc  primum  fundamentum  habet  maiorem  propor- 
tionem ad  fuum  terminum ; quam  fecundum  ad  fuam 
terminum  • 

Ratio  huius  rei  eft . Quia  fi  aliquando  contin- 
gat, qubd  fundamentum  b . crefcat , ita  a udd  fu- 
peret  terminum  A»aItero  fundamento  1 fuum  ter- 
minum 0 non  fuperante,in  aliquo  erit  maior  B 
V.  g.  in  c,  quam  requireretur  ad  hoc,  vc  diceret 
eandem  proportionem  a<f  a j quam  e ad  d ex  an- 
teced.  Linea  autem  malof  dicit  maiorem  propor- 
tionem ad  aliam  , quam  linea  minor  eo,  qu6d  re- 
quiritur » vt  fimiles  fint  Namque  fithnea  1 ad 
a , vt  B ad  » Illa  erit  minor,  quam  B:cim»  b de- 
beret detruncari , vt  fupponitur , fi  ad  fimiiem 
proportionem  e ad  d deberet  reduci  . Cdm  ergo 
b fit  maior,  qu£m  1 dicet  etiam  maiorem  propor- 
tionem» quam  i,quia  linea  maior  b continet  plus, 
vel  plures  partes  linea;  a , quam  linea  1 , Se  ideo 
continebit  etiam  magis  delinea  a,  quim e con- 
tineat de  linea  D,quj  tanta  de  ea  continet, quatu  I 
dc  a * ? 
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COROLLARIVM.  , 

C'»  Vm  ergo  duz  quantitates  inzquales  compa- 
j rantur  ad  maiorem  V.  g.  Pes  iz . vnciarum 
'palmus  6.  Be  paffiit  7».  Pes  dicitur  habere  maio- 
rem rationem  adpafltim,  quam  palmus  eo,  quid 
plures  partes  eius  contineat ; nempe  iz.cum  pal- 
mus foium  6.  contineat  ex  vncijs  73.  At  li  paf- 
fum  compai  es  cum  pede , Sr  palmo  , nempe  cum 
minoribus»  paflus  habet  minorem  proportionem 
cum  maiori  nempe  cum  pede,  quam  cumminor», 
nimi  rum  cum  palmo;  quia  pedem  continet  foium 
fex  vicibus , at  palmum  iz.  vicibus  j &r  ideo  eft 
maior  proportio  paflus  ad  palmum  ; quam  ad  pe- 
dem s minor  , vero  ad  pedem,  quam  ad  palmum. 

Si  verb  duas  quantitates  inaequales  compares 
eiim  minori  V.g.  paffum  , & pedem  cum  palmo . 
Maior  eft  proportio  maioris  , quam  minoris  ad 
eam  ; quia  plus  continet  maior  de  ea  V g.  pa/Tus 
de  palmo,  quam  minor, nempe  pes  de  ipfo  palmo. 
At  i Contra  minor  comparata  cum  duabus  ioz- 
qualibus,  fe  maioribus  J Minor  haec  ad  minorem 
V.  g.  palmus  ad  pedem  maiorem  proportionem 
habet,  quam  ad  maiorcm,cum  de  illa  minori  con- 
tineat magis,  quod  palmus  pedis  contineat  me- 
dietatem; at  verb  paflus  1».  partem . 

Si  tandem  mediocris  comparetur,  cum  maiori 
fc*  flj  cum  minori,  vt  pes  cum  palmo,  & cum  paf- 
fui  mediocris  magis  continet  de  minori ; cum  eam 
totam  contineat,  8e  infuper  aliquid  amplius  qua 
de  maiori,  quam  nec  totam  continet.  Vndc  ha- 
bet maiorem  proportionem  cum  minori , quam 
cum  maiori  • At , li  minor  , & maior  ad  medio- 
crem comparentur, maior  dicet  ob  eandem  cau- 
fam  maiorem  proportionem  ad  mediocrem/quam  . 
minor  qb  continentiam  maiorem , quam  habet  t 
cum  totam  eam  contineat;  non  autem  minor  me- 
diocrem . 

D E F INITIO  XII. 

Proportio  im  tribus  terminis  ad  minus  confiHit .-  * 
Quia, cum  fit  proportio  Relationum  quantl- 
tiuarum  ,8r  Rationum  fimilitudo,  8e  ad  relatio- 
nem requiratur  fundamentum  i Se  terminus  ad 
hoc,  vt  inuicem  comparentur  relationes,  firfimi- 
Ics  inueniantur , oportebit  aflignare  fundamen- 
tumj  8e  terminum  hinc  , inter  quar  reperiatur 
vna  relatio ; 8e  fundamentum, terminum  intfe  ; 
in  quibus  confiftst  alia  relatio  fquje  relationes, «f 
& habitudines, deinde  fimiles  dicantur . Verum , 
qui!  eadem  quantitas  poteft  refpeftu  vnius  effe 
fundamentum ; vt  4.  ad  8.  Se  rcfpcdu  aJterius  ter- 
mmus.vc  a.  ad4.mquo4.  cil  terminus  refpe&u 
minoris,  & fundamentum  refpeotu  maioris : ideo 
proportio,  & rationum  fimilitudo  ia  tribas  ter- 
minis ad  minus  confi  Ait . •, 

DEFlNiTO  XIII. 

TT  Omologafcu  fimiles  ratione  magnitudines  /knt, 
XX  antecedente  i quidem  antecedentibus , idcfl  fun • 
d ament  a fundamentis,  & canfequcntts  con/equcnti- 
bus,  idefl  termini  terminis , 

Docet  ne  dum  dari  fimilitudinem  rationum, 
feu  habitudinum  vnius  quantitatis  ad  aliam,  quz 
relationes  funt  fundamenta  proxima  fimilitudo 
n is,  fed  etiam  fundamenta  remota,  ideft  ipfas 
quantitates  Rationem  dicentes  in  fuailitttdioc 


cum  alia  proportione  conuenientem,  dici»&ipfa 
fi  milia  in  hoc;  quod  duz  quantitates  deferuhnc 
pro  fundamentis , 8e  in  ratione  fundamentorum 
copucniant , & r duz  pro  terminis  deicruiant,qug 
non  eft  fimp.lex  denominatio  : led  neceife  eft 
fundamenta  in  hoc  conuenire  , qubd  aut  am- 
bo fine  aequalia  terminis,  aut  ambo  maiora , aut 
ambo  minora, alioquin  fi  vnum  eflet  maius,  aliud 
minus  fuo  termino  non  eflet  eadem  proportio 
cum  vna  eflet  maioris  inaequalitatis , altera  mi- 
noris . 

DEFINITIO  XIV. 

OJ{diua»a  proportio  tfl  ; cum  in  duplici  ferit 
quantitatum  proportionem  dicentium  eadem 
quantitates  media  deferuimt  pro  fundamento ,C'  ter- 
mino Rationis . 

Sint  duz  feries  quantitatum  proportionalium. 
Prima  a ? 4 

Secunda  468 

Referaturq,  z.  ad  J.  vt  refertur  4.ad  d.  8e  rur- 
fus  j.  ad  4.  vt  d.  ad  8.  ita  qubd  termini  j.  8e  6. 
deferuiant  etiam  pro  fundamentis  : Et  fine  qui- 
dem termini  refpcftu  proportionis  antecedentia; 
fundamenta  vero  refpedu  fequentis  .*  Quamuis 
proportio  antecedens  non  fit  eadem,  ac  fequensi 
fed  diuerfa;  nihil  intereft , dicit  quod  hzc  erit 
ordinata  proportio . Quoniam  eodem  ordine  dif- 
pofiti  termini  inuicemie  refpiciunt  procedendo 
verfils  extremos  termino*  4. 8c  8. 

DEFINITIO  XV. 

PErturbafa  proportio  ejl ; cum  i»  duplici  Jerk 
quantitatum  proportionem  dicentium  mediw 
terminus  vius  deferuit  pro  fundamento  refpcBu  ex- 
trema quantitatis;  at  fundamentum  alterius  dejermt 
pro  termino rejpeilu p rima  quantitatis  . 

Sint  duz  feries  quantitatum  proportionalium. 
Prima  3 3 4 
Secundi  6 8 12 

Ordo  ver6  earutn perturbatus  fit,  8e  referatur 
3. ad  vt8.  ad  iz.  Deinde  referatur termi- 
nus,vt  fundamentum  fumptus  ad 4.  vt  alia  quan- 
titas 6, refertur  ad  fundamentum  8.  Ita  quod  ter- 
minus primz  ferielj.  deferuiat  pro  fundamento 
ad  aliud  tertium  j at  fundamentum  fecundz  fcrici 
8. deferuiat  pro  termioo  ad  aliud  fumpeum  , vt 
fundamentum.  Si  ergo  ita  fiut  ordinati  termini 
vocabitur  proportio  perturbata;&  oportebit  po- 
nere illud  aliud  in  prima  feriepro  vleima  quanti- 
tate, vt  in  fecunda  pro  prima.  Vocatur  autem 
proportio  perturbata,qubd  non  feruetur  idem  or- 
do, cum  in  prima  ferie  media,  & fecunda  quanti- 
tas fit  terminus,  8e  fundamentum  : refpe&u  qui- 
dem primp  quttutxds  terminus ; refpc&u  verd 
aflumptz  exirem*  fundamentum  .Atia  fecun- 
da ferie  fecunda  quantitas  foium  terminus  eft  ref- 
peftu  primz  j at  prima  eft  fundamentum,  8e  ter- 
minus; terminus  quidem  refpe&u  antepoficr  af- 
fumptz, fundamentum  vero  refpc&u  fecuadz  fue 
quantitatis  • * 


EXPEN. 


DE  PROPORTIONVM  NOTIONE. 


EXPENSIO  VII. 

De  modis  urguendi  in  proportionibus . 

PRias  agendum  eft  de  modo  arguendi  in  gene- 
re ; deinde  de  fingulis  modi»  in  fpetie . 
Prarfupponendum  ex  Logica . Solitm  fyllogif- 
mum  inter  argumenta  k Logicis  enumerata  effi- 
caciter concludere : Vnde,  vtargumcntain  pro- 
portionibus fundata  vim  adftri&iuamadipifcan- 
tur,  fir  intelledum  euidentia  conuincant,opor-, 
tct, licet  Enthymematis  modo  prolata.-qubdtamc 
ad  (yifogifmum  reduci  pofiiat . Syllogifmus  ve- 
ri confiat  tribus  propofitionibus : Prima?  duae 
dicuntur  PnemiffrA  carum  prima  eft  Maior,  fev 
cauda  Minor» vltima  dicitur  Conclniio.  Prfmiflp 
vero  conflant  ex  Subie&o,&  Predicato  terminis. 
Se  Copula:  Et  terminus, qui  replicatur  in  maiori. 
Se  minori  dicitur,  Medius  terminus . Sic , fi  dica- 
tur mnis  homo  eft  animal  ,tec  eft  maior  propofi- 
fitio.&r  homo  eft  fubie&um  eft  copula  animal  Pr«- 
dicacum,  cui  additur  minor  . Sed  omne  animal  cfl 
ym  ns  i quae  , vt  prima  componitur  ex  ijfdem 
paetibusUed  fubtedu  eft  medlua  terminus  nempe 
atumal » quod  replicatur  in  maiori,  Se  minori  i Se 
ambae  har  propofitjones  dicuntur  Vramifla  . Tan- 
dem deducitur  Conclufio  euidens . Ergo  omnis 
bomo  eft  v tueas . Quatritur  itaque  in  argumentis 
proportionum,  quanam  fine  portes  ad  fyllogif- 
mum  neceflariz  ? •*  - 

, , i.j  q.Md 

CONCLVSIO  I.  PROPOS.  XIII. 

.4.I  : , i-4  * • : t >011  18  «•  ' . . £ i * 

Argumenti  proportionum  duo  extrema , &, 
Oieditim  terminum  poflident  ipfas  Ra- 
tiones ; copula  proportio  aflttTu, 
qua  f articula  vf  explicatur . 

f.  sii.s.  ; tV.<  i : «1  • -.T.i  '/! 

PRobatur  Sit  argumentum  Mathematicum  «»- 
merus  iodi  ad  i.vtj.ad6.Sedvt  J.ad6.itaeft 
4.  mi  8.  Ergo  1.  ad  a.  eft  vt  4.  «d  S. 

Numeri  ipfi  non  funt  termini  • na, tunc 'argu- 
mentum confequcretur  fex  terminos,  vt  futit  fex 
diuerfi  numeri : argumentum  vero  conflans  pia- 
r ibus -terminis  ; quam  tribus,  non  concludit  et 
Logicis;  fed fallax  eft, 8e deficit  informa. 
Quare  erit  terminus  ipfa  proportio,  quae  ititer 
duos  terminos  reperltur. 

Confirmaturque.  Nam  propofitiones  modalea 
pro  terminia  integra  propofitione  gaudent  vt  ne- 
ceffc  eft  hominem  effe animal , illud  enim  neoffet 9 
fubieftum,  at  hominem  e(Te  animal , eft  przdfr 
catum . Sic  ,[&  hic  1.  eft  ad  3.  fubie&um  eft  • Se 
j.ad6.«ft  Praedicatum  , nempe  duar  relationes  al- 
tera,quz  eft  inter  1.  Se  2.  altera  vero, quae  militat 
inter  3.  c r 6.  medius  verb  terminus  erit  pro- 
portio media  3.  ad  6.  qua:  reperitur  In  maiori 
minori  - ■ • • - - 

Probatur  fecunda  pars  . Nam  copula  eft  illa, 
quae  ferae!  eft  in  maiori , femcique  in  niinorl,  ft 
in  confequcntia  . Sed  talis  eft  particula  vt  fi  fit 
affert  i ua,  vel  ncgaciua,  nempe  iunAa  cum  verbd 
eft,  vei  non  e fi ; quoniam  referitur  ln  omnibus 
tribus  propofitionibus  . Ergo,  vt  eft  erit  copula. 

Probatur  lecundo  . Quoniam  tota  vis  argo- 
tncnti  ex  proportionibus  dednfti,  vt  propof,  J4. 


huius  confiftit  in  identitate  fimiiitudinis  propor- 
tionum : Et  ex  eo»  quod  proportiones  dusr  fine 
fimiles  alicui  terti?, arguitur, effe  idem  fimilitudi- 
ne  inter  fe  . In  hoc  enim  probiuimus  vniner- 
faliter  in  noftris  Placitis  Phylofophicis  vim  fyl- 
logifticam  ftatuendara  : Sed  vt  cfl  fignificat  hatic 
relationem  fimiiitudinis,  8c  indicar  proportiones 
efleidetnin  fimilitudine ; Ergo  in  ei  particula 
copula  latebit ; cum  copula  fit  illa,  qux  fignifi- 
cat identitatem  Prardicati,&  Suble&i . 

Sed  iam  accedamus  ad  particulares  modos  ex- 
plicandos, quibus  vtuntur  Mathematici ; quffex 
funt  Alternatio , Inner  flo,  compofltio , Di  ni  flo,  con- 
uerflo  , Aquitio.  Et  licet  fint  alij  modi , vt 
explicabimus  , hos  tamen  particulariter  proprijs 
definitionibus  illuftrauit  Euclides , vtpotc  difi- 
ctliores  , & in  quibus , vt  plurimum  termini,  8e 
fundamenta  fedes  mutaret,  8e  alterum  vices  alte- 
rius in  dedufiiooe  conci ufionis  fubiret . V.  g. 
antecedens, Srfundamentu  a io  pr?millis  ponitur 
in  conclufione,tanqua  terminus,  fieconfequens . 
At  nos  alios  etiam  modos, in  quibus  nulla  termi- 
norum,fundamentorumque  vicifiitudo  reperitur, 
perfpicuitatis  gratia  explicabimus . 

Modi  itaque  argumentandi  funt  qtuedam  en- 
thimemata  conflantia  ex  duplici  propofitione 
perfe&a  , & aftirmatiua;  quorum  confequcntia 
feroci  probata,  ex  inde  efficaciam  (yilogrfticam 
confequuntur , Se  euidenter  oftendu.it  . Quia 
omne  Enthymema , cuius  conTcquentia  probata 
fit,  vim  fyllogifticatn  confequitur  i vt  iffe  anga- 
lm  tfl  Mjamxirekloter<io  reftut  e fi . Si  aliude  eon* 
ftet.omacra  angulu  ede  reftu  in  femicirculo,  erit 
ac  fi  integrum  fyllogifmum  conficeres^-  diceres 
Omnis  cngulm  in  femieirenlo  recini  efi  Ifle  inferni - 
circulo  reperitur : Errorffhs  erit.  Quapropter, 
& modi  arguendi  Mathematici  in  proportionibus 
fotit  efficaces  , quia  licet  fint  Enthymemata, eo- 
rum tamen  confequentiam  efte  benededu&am 
in  libroEudid.  oftenditur  . 

Iftis  itaque  perceptis,  olifcruandiim  eft,  dupli- 
cem effe  modum  argumentandi : Alium  abfolu- 
tum, cum  quantitates  dicunt  quidem  proportio- 
nem fimilem,  fed  non  fe  habent  inuicem,.vt  con- 
tinens.Sr  contentum ; vt  pars;  8e  totum . Alium 
vero  ede  relatinura,  in  quo  quantitates  fumun* 
tur,  tanquau»  didentes  relationem  totius,  & par- 
tis . Primb  Itaque  explicabimus  modos  argumen- 
tandi ab  folutos  i nefpc&u  parris,  & totius.  De- 
inde reiatiuos . 

•h  h» 

<•  definitio  XVI.  p?  4. 

n>«,.  •. v u «•ifi*.*!  * ■ *•  • ' •; ■ ' ••  . 

Alterna,/ n permarata  ratio  eft  fumftioante* 
cedentis , fe»  fundamenti,  & termini  tutius 
proportionis  tan/juam  fundamenta  in  eenclufiont,  vt 
fe  ref  erentia  ad  fundamentum,  & terminum  alemus 
* proportionis,  tanijuam  ad  fuos  terminos. 

lfte  modus  eft  : Cum  ponitur  fundamenti  ad 
fuum  terminum  fimtfix  proportio,  qux  eft  ulte- 
rius fundamenti  ?d  fuum  terminum : Et  deinde 
Infertur  . Quod  fundamentum, ad  fundamentum 
eidem  fimilr&abitudine  refertur,  n terminus  ad 
terminum  . Sic  fi  ponantur  effe  • 


Deinde  poterit  deduci , Ergo  eri«  etiam 
Fundamentum  x.  ad  fundan>enium  ?.  pro  termi- 
no fumptum,  Vt  terminus  4.  pro  fundamento 
fumptum  ad  terminum  6. 

p % Qui 


«K  TRACTAT 

Qui  modus  argumentandi  efficaciter  conclu- 
dens demon  ftratur  propof.  1 9.  lib.  5.  Quod  in- 
telligicur/i  fundamenta,  8c  termini  fint  eiufdem 
generis  . Non  enim  reQ£  inferetur  ex  eb,qn64 
linea  a ad  lineam  1 efTetin  proportione,  vt  nu- 
merus »,  ad  numerum  ).  ; quod  deinde  efTet  eti* 
linea  a ad  numerum},  vt  linea  b ad  numerum), 
vt  clarum  cft  j cum  nulla  fit  proportio  line*  ad 
aumeru  . Hanc  vero  argumentationi  Dodores 
exprimunt^um  ea  vtuntur.dicendo;  fi  a. ad  4.YC 
).ad  6.  ergo  permutando  2.  ad). vt  4.  ad  6. 

DEFINITIO  XVII, 

INturfa  ratio  cR  , dm  fundamenta  , antetedn • 
tiamejrop  motum  effumantur  pro9crmu*t,& 
termini,  fcu  coujeqututis  afiumuntur  in  (onclufione 
pro  fundamenti  f .•  v 

Si  aliquis  argueret  t Quoniam  eft  fundamen- 
tum  u ad  fuum  terminum  4.  vt  fundamentum  ). 
ad  terminum  6.  Ergo  etiam  erit  terminus^  ad 
fundamentum  1.  vt  terminus  6.ad  fundamentum 
).  vfurpando  in  conclufiooc  terminos  pro  fun- 
damentis, 8c  fundamenta  collocando  pro  termi- 
nis : hic  modus  dicitnr  inuerfa  ratio,  & hunc  mo- 
dum efle  demonflratiqum  conflabit  cxjCoroil.pr, 
4.  par.  fequentis  , Exprioiturque  dicendo  . Er. 
go  permutando,  fice. 

DEFINITIO  XVIII. 

Alluere  ex  a qualitate  eft  , cum  funt  plures 
tjuantitdtss  , tjuam  dna  ordinatam , feu  per* 
turbatam  proportionem  dicentes  ,&  arguitur , tffeei 
proportionem  inur  fundamentum  , dr  ultimum  ter - 
minum  vnius  /eriei,ac  inter  funi  amentum  ,&  ter- 
misNwalteriut  -phimum,  reliBis  intermediis.  v' 
Dentur  plurcs  magnitudines  j quam  dux  di- 
centes proportionem,  veluti  aiiar  eiufdem  nume- 
ri,leu  proportione  pturbata, feu  ordinata,  Oc  fint 
Ordinata  i.  a.  6.  Perturbata  4.  8.  *}. 
vt  ).  6.18.  vt  1,  ).  6, 

Si  ergo  relinquantur  media  aflumptis  extremis 
in  conclufione,  8e  primum  fundamentum  1.  dica- 
tur referri  ad  vltimum  terminum  6 . vt  funda- 
mentum ) .ad  viciniora  terminum  i&.ex  eo, quod 
fint  1.  adx.  fic).  ad6.8ra.adtf.  fic  6.  ad  18.  bo- 
na er  it  illatio  in  ordinata  proportione  > 8c  bona 
quoque  in  perturbata ; fic  ex  eo,  quod  fit  4.  ad  8. 
vt).  a d6.Be  s.  ad  ia.  vt  a. ad),  efficaciter  dedu- 
cetur conci ufio , efle  quoqae 4.  ad  |a.  vt }. ad  6. 
Jn  qua  proportione , vt  valeat,  riti  ordinandi 
funt  termini : nam  fi  a.  poneretur  vltuno  loco 
poft6.  in  fecundi  ferie»  tunc  vlcim.i  relidis  me- 
dias, vt  patet*  non  fumercrur . Quod  fi  fine  pia- 
res termini,  quam  tres,  valet  adhuc  argumentum* 
fic  fi  fint . 

Ordinata  1.2.6.  8.  Perturbata  4.  8.  ia.  il/ 
).  6.18.14.  a.  ).  6.  9. 

Licebit  adhuc  in  proportione  ordinata  arguo* 
re,  vt  1.  ad  V.  fic  ).  ad  84.  fic  perturbata  vt  4.  ad 
18.  fic  a.  ad  9.  Hunc  vero  modum  efle  efficacem 
in  omni  proportione  etiam  irrationali;  licet  fint 
feries  diuerfi  generis  oftenditur  pr.  34.  fic  l)« 
Jib.j.  &r  eam  figaificant  in  arguendo.  Ergo  ese 
aquo,  vt,&rc. 


V S IX.  PARS  I. 


MODI  additi; 
DE  FINITIO  XIX. 


EJfumeratlo  ratittnii  pottfl  diei,  cimplnribm 
quantitatibus  orditutit ,qua  ditant  eandem  pr» 
portionem,  afim tmtur  omni,  fundamenta , ut  diem- 
tincam  proportionem  ad omnet  tcrminot,vt  unum 
ad : unum . 

Si  dentur  mulit  proportione»  ordinat z,&(ut 


4.  J, 
ad  ad  ad  ad 
t.  6,  8.  10. 


Et  illi*  pofitif,  deinde  inferatur  efle  ■ j.  nempe 
omnia  fundanwnta  ad afl.omoc»  terminos  fimui, 
.e  fundamentum  aliquod , V.  g.  }.  ad  terminum 
fuum  6 ifte  modus  poteft  rotari  Enumeratio,- 
eo  quia  ad  fimillcudioem  enumerationis  Diale, 
ftlcje  politia  piuribus  partieniaribua  proportio, 
nibus  cdcjufiodcdacatur.quf  concludat  omnej  i 
& probatur  propof.  17.  lib.  7, 


DEFINITIO  XX. 


/ 1 OleOio  t ii,  tum  plurium  quantitatum  propot - 
Vj  ttonem  ordinatam  dicentium  affitmuntur  funda, 
manta,  & termini  unitu  fimui, ut  fundamentum,& 
antetedens  ad  fundamenta^-  terminat  alterius  pro - 
portionis  ranquam  ad  tonfcquenttm,  er  terminum , 
cr  arguitur , ita  efft  omnia  ad  omnia  j H fundamur 
tum  aliquod  ad  aliud  fundamentum . 

Sit  proportio  ordiuata  propofita 
I . ad  *.  * boc  ad  6.te  hocad  8. 

TtJ.  ad  6.  >r  hoc  ad  IS.  4- hoc  ad  »4. 

Si  bac  pofitiooe  inferatur . Quod  etiam  omnia 
fundamenta, tcrminiqne  l.  *.  6.  ».  nempe  l7Jint 
ad  alterius  ferki  fundamenta . terminofquc"  6. 
IS.  14.  nimirum  ji.rt  aliquod  ipforum  a. ad  aliud 
correfpoudcns  6.  booa  erit  illatio,  & oftendetur 
Coroll.  1.  propof.  19.  Poieft  rero  hic  illatio  ef. 
le  integra,  & dimidiata  : Nam  omnia  fundamen* 
5a*  ^ termini  potiant  colligi,  vel  eorum  aliquot 
in  prima  ferie,-  dummodo  colligantur  correfpon- 
dentu  in  fecunda  ferie . 

Sic  fi  colligantur  extrema  8.  & i.  in  prima  fe- 
rie, & fiant  p.  fic  item  in  altera  ferie  correfpon- 
dentia  ).  «c  a*,  fic  6*nt  »7.  erit  eadem  proportio 
9.  ad  »7.  quz  %.  ad  tf.  vel  1.  ad  ).  vel  6.  ad  iS. 

Verum  hic  quoque  fundamenta,  8e  termini  da- 
bene  efle  eiufdem  rationi»,  8c  fpeciei  aiioqakn  fi- 
cut  in  permutata , redi  illatio  non  fieret . 

D E F I N IT  I O XXI. 

D modus  ur^mentandwn  auoftmm 

IV  ponitur , ad  totum  proportione  refpondtns , »• 
. tars  •f  Par"*>  & deinde  orgmm  ex  boe  qmomu, 
eju  refidaum  ad  refiluum,  >t  totum,  ad  torum  « 

Sit  V.  g.  proportio  15.  ad  totum  3.  wt  para  jr. 
primi  totius  ad  partem  aiiua  1:  Erit  quoque  refi • 
4ni  10.  primi  totius,  proportio  fitnilis  propor- 
tioni, quar  cft  ad  alteram  partem  refiduam  a.alius. 

Ille  vero  modus  arguendi  eft  diucrfo»  ab  iji» 
dc  quibus  aci  uri  fumus , qui  fc  referunt ; vt  to- 
tum, 8c  pars . Nam  hic  pars  non  confertur  cum 
toto  faoj  led  cum  parte  alius  totiiu  . Propterea. 
que  non  eft  proportio  partis  , vt  parti»  proprie  ; 
cum  non  refpiciat  fuum  totum ; fcd  partem  alte- 
ram , non  fibi  compartem,  alterius  totius . Iftc 
verb  modus  oftenditur  propof.  xa. 


I 
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DE* 


DE  PROPORTIONVM  NOTIONE. 


DEf  INITIO  XXII, 

“f 

R Epii  ( at*  otefl  dic  i modus  arguendi  ; cum  fer» 
mit*uft&  fundamen  tu  replicata  aque fumantur , 
& ad  fundamentum,  et  terminum  conferuntur  ,+cl 
ajud  repti  tutos  , >d  fimplicts  , altcriut  com- 
binat imis  , ’ 

• SitV.g.  * ad  4 
Vc  $.  ad  $ 

Poflum  arguere  efTe  quoque  multiplex  3.  nem* 
pe  9.  ad  fuum  terminum  ia.  multiplicem  atqu# 
muneri  4.  quemadmodum  eft  6.  ad  fuum  termi- 
num 8,  quod odendetur  propof.i8.1ib.f.  Ideraq» 
argumentum  valebit , fi  quoque  combinationi* 
alienus  aequi  muitiplicia  fumantur,  V.g.  24. 
numeri  8.  8e  18.  numeri  6.  erit  namque  9.  ad  1} , 
Ft  18.  ad  »4. 

DEFINITIO  XXIII. 

D Et  r a (Jio  poSefi  dici  modus  argnmturand»,cum 
ex  anticedcniijt  tomfiqutntt  partes  proportio- 
nales detrahuntur,  et  arguitur  cfie  rcftduum  fundA - 
mensi  ad refiduum  termini,  rt  aliud  fundamentum 
ad  alium  terminum,  vt  prius  erat  totum  fundamen- 
tum ai  fuum  terminum  totum . 

Dicatur  quod  8.  Ut  ad  »4. 
velut  1.  eft  ad  3, 

Si  ex  8.  & ex  »4. detrahantur  partes  proportio* 
nalcs  $.  & 9.  remanebunt  f.  8f  lf.  Si  ergo  argua- 
tur, qudd  y fit  ad  ij.Tt  1.  ad  J.  Hte  modus  pote- 
rit vocari  Detraftioi  te  offenditur  v alere  in  pro- 
portione multiplici  propof.6.1ib*f.  inquacumq; 
proportione  Coroll.prop.ay.  eiufdcm. 

DEFINITIO  XXIV. 

REflexio  potefl  dici  modus  argumentandi , cum 
duo  fundamenta;  fcu  antecedentia  Jeorfrm  rtfe» 
ruatur  ad  ynicum  terminum , fimiS proportione,  rt 
alia  duo  fundamensajeu  antecedentia  ad  fuum  termi- 
Lum,  Jcu  conjequens  j Deinde  fundamenta  prima  fi- 
mul  fumutur,Cr  arguitur  obtinere  eandem  proportio- 
nem ; quam  alsa  duo  fundamenta  fimul  Jumpta  ai 
fuum  terminum  • 

Dentur  duo  fundamenta  f.8t  ».  qui  referantur 
ad  terminum  6 . & alia  duo  6.  te  4..  qui  referan- 
tur fimili  proportione  $ ac  prardida  ad  fuum  ter- 
minum 12»  Si  deinde  arguatur  efie  quoque  duo 
fundamenta  fimul , feu  antecedentia  3.  & a.  nem- 
pe y.  )ad  faum  terminum  6.  rt  fundamenta  6*  Se 
4.  nempe  10.  ad  fuum  terminum  12.  $ erit  bona 
dcdo&io.  Se  efficaciter  concludet . 

Probatur  rerb  ifte  modus  propof.  a>.  lib.  J. 

Modi, qui  inuoluunt  rationem  totius, 
& partis. 

1 't  « 

DEFINITIO  XXV. 

Ci  Ompofitio  rationis  eft  fumptio  antecedentis 
j cum  confcqutnte,  fiu  vitiat  ;&  hoe  totum  col- 
latum  ad ttfum  confequentem  , : e < st: - 


6 3 


4 F 3 

D~l~’  * “ 
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Sit  proportio  a b partis  ad  b c partem  * vt  pro- 
portio aieeriua  parti*  o t,  ad  alteram  partem  F e. 
tc  colligatur,  eam  quoque  efTe  proportionem  to- 
tius a c t nempe  antecedentis  cum  confequente  » 
fundamenti, & termini  proportionis  fimul  ad  ip- 
fam  confcquentcm,  feu  terminum  B c ,•  vc  aliud 
totum  d B fundamentum  , terminufque  al- 
terius proportionis  ad  fuum  terminum  ef;  di- 
cetur huiufmodi  argumctumCompofitto  racio- 
nifeo,  quod  ex  confequente, & antecedente  com- 
ponatur aliud  nouum  antecedens, feu  fundamen* 
tum  . Demonftraturquehic  modus  argumentan- 
di propof.  11  lib.?*  EucJfd.  Se  quando  illo  vtun- 
tur  Mathematici $ ita  arguunt,  vc  a b ad  b c;  fic 
D F ad  f e , ergo  componendo,  rt  a c ad  c b j fic  db 
ad  f b . Sed  forte  explicabitur  melius  ifte  modus 
argumentandi;  Quod  fin  i proportionis  partis  ad 
c6part€  totius  eiufdcm  fimiiitudioe  proportioni 
alterius  partis  ad  copart€  alterius  totius,  deinde 
deducere,  quod  etiam  totum  prius  fit  ad  partem 
fuam,  ficut  totum  pofterius  ad  partem  fuam,  quar 
partes  fuerint  ambsr,  vel  termini,  vel  fundamen- 
ta, & e contra. 

V.  g.  fit  pars  1.  ad  partem  s.  totius  a; 

Veluci  pars  1.  ad  partem  a.  totius  b; 

Erit  etiam  componendo  totum  a ad  fuam  par- 
tem a ; vt  totum  b ad  fuam  partem  ». 

Vel;  fi  fit  pars  1.  ad  partem  %.  totius  a, 

Velut  pars  1.  ad  partem  b.  totius  b: 

Erit  quoque  totum  a ad  fuam  partem  Ij 
Vt  totum  9 ad  fuam  partem  I.  < 

Vel  t!  contrario , 

Si  fit  pars  1.  ad  partem  2.  totius  a$ 

Vt  ; pars  1.  ad  partem  i.  totius  n. 

■ Erit quoq; pars  I.  ad  totum  fuum  a; 

Vt  pars  1.  ac}  totum  fuum  1; 

Vel  etiam  erit  pars  j.  ad  totum  fuum  a. 

Sicut  pars  1.  ad 'totum  fuum  b, 

DEFINITIO  XXVI. 

luitio  rasionis  eft  fumptio  exeeffus  , quo  confr- 
ia J gentem f operat  antecedens , ai  ipfum  confe- 
eptentem 

Sit  propoctio,  vt  fn  prarc»  figura,  a c totum  ad 
B c partem  vt  d e totum  ad  f e partem  , fi  dein- 
de arguatur»  quod  etCeffus  quoque  a b,  quo  aotc- 
cedcns  j nempe  totum  a c fuper  at  confequcQj, fic 
ad  fuam  partem  ac  confequcutem  . Velut  exeef- 
fus  d f,  quo  icon  »tttecedens*i>  b fuperat  confe- 
quentem  VB  , nimirum  totum  fuam  parten^ad 
ipfam  f e confcquantem  , ifte  modus  arguendi 
appellabitur  diuino  rationis,  eo  quod  diuidaotur 
antecedentia , feu  fundamenta  proportionum  in 
fuas  partes,  & oftenditur  ifte  modus  propof.  «o. 
Jib.  5.  Eucl.  In  dimfione  aurem  rationis  , dum 
deducunt  cooclufionem,  ita  loquuntur  audores 
ergo  diuideudo,  &c . 

Diuifio  itaq;  rationis  ad  hoc,vt  rem  clarius  ex- 
plicemus,eft  cu  a fimiiitudioe  proportionis  par- 
tis cum  roto  fuo  ad  proportione  partis  cnm  alio 
toto  fuo,qii£  partes  fintantbu  homologa;  fcilicet, 
vel  fundamenta,  vel  term*n}  ^deducitur  fimilitu- 
do  proportionis  coniplrtis  alteri  parti  eiufdcm 
totius  ai  proportionetnxoanpar  tis  alteri  parti  al- 
terius totius . 

V.g.  fit  totum  ▲ ad  fuam  partem  f. 

Vt  cotum  b ad  fuam  partem  1. 

Erit  ergo  Uiuidendo  compars  a.  ad  fuam  com- 
parcerat, totius  A, 

▼t 


TRACTAttVS  IX.  PARS  I. 


nS 

▼t  compar s i.  ad  fuam  compartem  i. totius  b. 
Vel  vt  totum  a ad  fuam  partem  I.  ./.i  < •, 
Sic  totum  b ad  fuam  partem  i. 

Ergo  erit,  vt  I.  pars  ad  compartem  s.  totius  aj 

4 Sic  i. pars  ad  compartem».  totius  B: 
Vel  etiam  fic  vt  i.  pars  ad  a fuum  totum ; 

Sic  i.  pars  ad  » fuum  totum  i 
Ergo  vt  pars  t . ad  partem  ».  totius  a j 
Sic  pars  i.  ad  partem  a.  totius  B. 

D EFIN1TIO  XXVII. 

COnutrfto  rtalor.ii  eft  fkmptio  antecedentis  ad  tx~ 
ceffum  , tjta  fu  per  at  anttt edens  ipfum  ***/$• 
tjuer.tem  . 

Velati  in  preeedcnti  figura  ex  eo, quod  fit  ac 
•d  bc,  vt  d e ad  f s $ Ergo  eadem  tota  ac  ad  ex- 
ceffum  a b>  fic  altera  tota  d s ad  exccfium  D r : ifte 
tnodus  arguendi  dicitur  Conuerfio  rationis  t Se  o- 
ftenditur  propof.  if  lib.  J.  Se  cum  Illo  vtuntur 
Mathematici,  fic  inferunt*  Igitur  per  Conucrfio- 
nem  rationis,  &c. 

Itaque  Conuerfio  rationis  proprii  eft  arguere 
a fimilitudine  proportionis  totorum  cum  fuia 
partibus, ad  fimilitudinem  proportionis  totorum 
cum  reliquis  fuis  partibus . 

V.g.  vt  totum  a ad  fuam  partem  L 
Sic  totum  b ad  fuam  partem  I. 

Ergo  conuerccndo  vt  totum  a ad  reliquam  par. 
tem  fuam  ». 


Sic  totum  «ad  reliquam  partem  fuam  a. 

Tandem  aduerte,  quod  prserer  compofitioneitt 
rationis  aflignatam  datur  etiam  alius  modus  ar- 
gumentandi, qui  eft  compofitio  ipfarum  propor* 
tionum,  8e  differt  propter  hoc  ab  allata  ; quod  11. 
Ia  fit  compofitio  ipfarum  quantitatum  proportio- 
nem  dicentium;  hxc  vero  ipfarum  rationum  . Si 
enim  fint  duae  proportiones  y Se  -4  * Se  dux  alix 
iftis  fimiles  ~ , Se  —V » & ex  Primis  mo<,° » 
docuimus  propof.  n.  vnica  proj>ortio  compona- 
tur—V»  Irem  ex  fccundis,&  fiant  -f-f  erit  adhuc 
eadem  proportio  8.  ad  if . qux  3».  ad  60.  vtpote 
ex  ijfdc  ^portionibus  copofita;  fi  ergo  prob  pro- 
portione m a ad  b efle  compofitam  ex  i j felem  pro- 
portionibus ex  quibus  eft  compofita  proportio 
quantitatis  c ad  D j (jenc  arguetur  elTe  a ad  b , vt 
cadn.  Vnde  dabitur  quoque  aliadiuifio  rationis, 
nempe ; ablatis  rationibus  fimilibus  a fimilibus, 
quod  etiam  refidua  habebunt  eandem  proportio- 
nem; fic  ablata  proportione  -J-  a proportione  4$ 
Se  item  proportione  4*  * proportione  -j-V «rema- 
nebunt refiduum  primx-p-f  » refiduum  fecunde 
-44  qui  fimilem  proportionem  dicent  ad  inuice; 
eritque  IO.  ad  i*,  vt  40.ad  48.  Vnde  ft  quis  pro- 
bet , ablatas  fuifle  a fimilibus  proportionibus  a 
ad  e,  qux  eft  c ad  D proportiones  fimiles;  refidua 
quoque  (poterit  deducere  ) effc  inuicem  fimiiia  ; 
quod  oftendemuS  agentes  dc  proportionalitati  - 
bus  Rationum . 
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Dgnitis  Rationum , Proportionumque  definitionibus , modumq; 
illas  tradandi,  & in  illarum  cognitione  fe  exercendi  , ad  pro- 
prietates earum  genericas,  & vmuerfaliffimas  accedimus  . Eftq; 
hic  tradatus  veluti  Metaphyfica  apud  Phylofophos . Nana  licut 
illaencia  vniuerlalifiime  accepta  cognitione  intuetur;  Sic  ifte 
fiber  proportiones  , atque  earum  (imilitudmes  fub  tota  vniuerfalitate  ani- 
rriaduercic . Primoque  agit,  vtpote  notiori  de  proportione  multiplici  : fecun- 
do de  proportione  plurium  quantitatum  ad  vnam  comparatarum, tertio  de  plu- 
ribus quantitatibus  ad  plures  colljtis  in  ordine  ad  cognofccndam  earum  in 
proportionibus  diflimilitudinem,  & tandem  de  plurium  quantitatum  ad  plu- 
res in  Rationibus  fimilitudine  , in  quibus  modi  argumentandi  fundantur. 
Ille  vero  Tradatus  a primis  quatuor libris  nullatenus  dependet;  fed  tantum 
ab  antecedenti  Tradatus  parte:  verum  /quia  eius  cognitio  ad  fextum  ne- 
cdlaria  eft , cui , Sc  primus , Sc  fecundus  liber  deferuiunt  \ conueniens  erit 
primum , fecundumque  librum  legifle  faltem,  vt  mens  illis  libris  exercitata 
facilius  per  huius  propolitiones  excurrat. 


EXPEN- 
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r$ 


* 
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DE  PROPORTIONIBVS  IN  GENERE.  ,, 
XPENSIO  I.  THEOR.  II.  PROPOS.  II. 


De  fimilitudine  multiplicium  quantitatum. 

Q Vomam  proportio  multiplex  Facilis  eft , 
_conueniens  fuit,  vc  ipfa  ad  percipiendam 
fimilitudincm  cuiufcumque  proportionis  aditum 
ftcrneret . 

THEOR.  I.  P ROP.  I. 


SJ  fiit  quotcumque  magnitudines  quotcum- 
qut  magnitudinum  aqualium  numero  , 
jingula  fingularum  , aqul  multiplices ; 

m multiplex  eff  vnius  vna  magni- 
tu  do  y tam  multiplices  erunt , O*  omnes 
omnium . 

SI  dentur  quotcumque  magnitudines  ; nimi- 
rum dux  i a quidem  vnius  palmi ; at  d vnius 
digiti,  Se  dentur  deinde  eque  multiplices  alie  e* 
quales  numero  , V g.  b e ipii  a,&hc  ipfi  d . 
Dicit  proportio,  quoi  fi  omnes  fimut  ponatur , mul- 
tiplices nempe  bihc  tz,&  hc,  e Tfimplices  inde  a, 
cjr  d quii  adhuc  illa  compsit  a fimul, iRis  limul  eam- 
pofitis , erunt  a qui  multiplices,  vt  erant  prius  • 


Nentpc ; quod  vt  quatuor  palmi  continebant 
prius  quater  lineam  palmarem ; lic  nunc  quatuor 
palmorum  linea  , 8e  quatuor  digitorum  quater 
continet  lineam  palmi.  8e  digiti  Vnius . 

Probatur  ex  defin.  $.  prec.  Trad.  Ille  dicun- 
tur eque  multiplices  quantitates ; cura  equis  nu- 
mero vicibus vna  continetur  in  alia.  Quaexre 
a quater  continebitur  in  be,  fr  d quater  in  hc  . • 
Si  ergo  dmidatur.in  fuafque  partes  diftribuatur 
ip,&HC  fingule  partes  palmares  erunt  ex  s m 
effede,  fingule  digitales  cx  H c . Addantur  ita- 
que fingule  partes  digitales  palmaribus  lingulis; 
Hae  fingule  lineis  fimphcibuscompadis  fimul  a. 
Se  d»  equiualebunt . Ex  a.  enim  pronunc.  1.  r. 
ecjualia  addita  aqualibus  cqualicatem  non  tollunt. 
Quapropter  a , d fimul  fingulis  palmis,  digitifq; 
ecjuiualebit,  cumque fint  quatuor  digiti,  Se  qua- 
tuor palmi  ex  hypotefi,quod  fint  eque  multipli- 
ces . Ergo  a , & d mite  linee  continebuntur 
quater  in  lineis  multiplicibus  ei;&hc  fimul . 
Ve  priul  continebantur  fumpte  feorfim  in  Angu- 
lis feorfim  fu  raptis . 


B 


Si  prima  fecunda  aqul  fuerit  multiplex,  ac 
tertia  quarta  i fuerit  autem,  ts»  quinta 
fecunda , atque  fexta  quatlai  erit 
compofta  prima  cum  quinta,  aqul  mul- 
tiplex fecunda , ftcut  efi  tertia  cum 
fexta  quarta . 

Sit  daplrc  ordo  linearum ; Prior,  In  quo  fint 
tres  magnitudines,  nimirum  prima,  & ante- 
cedens palmorum».  fequens  palmorum  4.  fubfe- 
quens  c palmorum  8.  Deinde  fit  pofierior  feries 
trium  quoque  magnitudinum  ; que  antecedenti 
fue  d fint  equ?  multipliceS;vt  funt  prioris  ordi- 
nis magnitudines  antecedenti  fue  a.  V.g.fi  ante- 
cedens d efi  digitus,  erit  e fequens  duorum  di- 
gitorum , 8e  p fubfequens  quatuor  digitorum . 
Dicit  propofitio  compofstas  quoque  fubfequens <mc 
txtremam,& /equentem  » prime  a primi  ordinis, 
effe  atqui  multiplices,* t in  pofieriori  ordine  cu  me- 
dii e»&  fequenci  extrtms  r comp  fita,efi  prime  d. 

Probatur , Nam  linea  a menfurat  lineam  fe- 
quentem  b bis  : Quaier  vero  fubfcqucntccn  c . 
Ergo  fi  addantur  fimul  b , & c bis.quaterqnc  ni- 
mirum fex  vicibus  eadem  a.  ambas  men  fu  rabit  • 
Sed  in  pofieriori  ordine  antecedens  d ex  hyp» 
thcfi  menfurat  quoque  bis  fequentem  e,  & fubfc- 
qaentem  f quater . ( quia  menfurat  fuas  fequen- 
tes,  vt  in  priori  ordine  antecedens  fuas  fequen- 
tes  menfurabat)  Ergo  blc  quoque  antecedens  d 
faas  fequentes  e,  & f fimul  pofitas  bis,  quaterq; 
menfurabit,  nimirum  fexties;  vc  faciebant  fe- 
quens,  Se  fubfequens  corapofite  in  priori  ordine, 
quod  erat  oftendendum  . 

Aduerteque  primam  efie  B,  fecundam  a,  quin- 
tam c ; tertiam  e , quartam  d , Se  fextam  f,  fcd, 
quiatfie  modus  explicandi  videtur  non  adeo  per- 
fpicuusiillum  vitaulmus ; licet  alioqui  laudacifli- 
mus  . 


THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

Si  fit  prims  fecunda  aqul  multiplex,  ac 
tertia  quarta  i Sumantur  ver d aquemul- 
tipltces  prim.e,  & tertia  erunt  ex  aquo 
fumpurum  multiplex  , altera  quidem 
fecunda , altera  veri  quarta . 


Sit  duplex  ordo  magnitudinum,  Prior,  In  quo 
fit  prima  *,&  fequenspal.j. multiplex  fecunde 
a,  que  fit  1.  palmi ; Huic 
verd  fumatur  fubfequens  c, 
® * •-  que  fit  fequenti  multiplex, 

c 1 <-h — 1—  y 1 . &r  cam  V.  g.  contineat  bis  v 
D m O Deinde  Pofierior  Ordo 

E *-»  hi  . fumatur  magnitudinum  ea* 
Th-h-m-m  dem  multiplicitate  conti- 

q;  nentiarum  conformis  prio- 

ri Ordini . Cuinfque  fequens  c fit  trium  digito- 
rum rcfpedu  prime  d vnius  digiti  . Illi  autem 
fequenti  e fumatur  equemultiplex  f , nempe  bis, 
vt  in  priori  Ordine  . 

Dicit  propofitio  has  fubfequeutcs  c , & f,  tum 
prioris»  tum  patrimi  ordinis  cfie  etiam  squtmulti 
pliccs  Juit  antecedentibus  d . ^ 
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Probatur . Nam  (i  c fubfequena  primi  ordlnit, 
Cr  i fubfequena  ordini»  fecundi  ex  hypothcfi  bi» 
multiplicant  fu»»  parte»  squales  fuper  fequenres 
x,  St  e(  quaelibet  ex  illi»,  veluti  fq.  aquabitur 
fu*  (cquenti  e,  Se  c o fu*  item  fequenti » . Sed 
tft*  fequente»  et  hjrpothefl  quoque  funt  ique 
multiplice»  antecedentium  a,  Sto,  & quilibet 
V.  g.  b multiplicat  tot  parte»  aquales  fuper  a, 
quot  E multiplicat  parte»  aquaie»  fuper  n . 
Ergo  etiam  parte*  fubfequeotium  c o,  Sc  t 0.) 
«pote  feqpentibus  aquales:  Sed  alia  partes  rc- 
fidu*  in  hi»  linei»  fubfcquenttbu»  c , St  t funt 
pradiais  c o.  St  t aquale»  . Ergo  addit*  ifti» 
adhuc  facient  totam  lineam,  quam  complent  , 
aque  multiplicem  ex  aot.  propof.  ».  Vnde  c to- 
ties continebit  a, quoties;»  continebit  »j  qup  fnnt 
multiplice»  prlma.-St  terti*;quod  erat  probandu . 

THEOR.  IV.  PRO P OS.  IV. 

St  primi  id  fecundam  eandem  rationem 
habuerit , quam  tertia  ad  quartam:  etiam 
aque  multiplices  ipfarum  quantitatum 
iuxta  quamuts  multiplicationem  ean- 
dem habebunt  rationem  i f prout  inui- 
cem  refpondent  i ita  fumpta  fuerint. 

Sint  duae  cotnbinationes  magnitudinum  ac 
prior.B  d pofterior , firque  a ad  c,  vt  b ad  d ; 
nempe  a iit  c contineatur,  veluti  continetur  b in 
D . Sitque  a prima,c  fecunda,  b tertia  tp  quarti. 
Sumaturque  horum  fundamentorum  a,  8r  b *qu£ 
multiplices  quantitates  E,qu$  contineat  a tricies, 
&c,  qua?  contineat  b tricies  . Terminis  quoque 
c,  & d iuxta  quamuts  multiplicationem  i prima 
ftmdamentorum  diuerfam  fumantur  du*  ah*  *- 
qui  multiplices  inter  fe  nimirum  l , quf  bis  con- 
tinet c , 8f  H » qu*  bis  continet  d . Dicit  itaque 
propofitio , quod. Ree  multiplices  tn  micem  rcjpon  — 
demtrs  dicunt  eandem  proportionem  inter fc , quam 
dicebant  quantitates  ftmplirs  . Bt  fic,quod  ita  re- 
feratur e multiplex  magnitudinis  a,  adi  mul- 
tiplice magnitudinis  c eeluti  multiplex  • magni- 
tudinis b refe  rtur  ad  multiplici  h magnitudinis 
j>  Itaq;  multiplicia  fudametord»vt  fudameta  refe- 
rentur ad  multiplicia  terminorum  tanquam  ter- 
minos . Qaod,vt  probeturiiftis  quoque  affamen- 
d*  funt  arqucmultipllces , fundamentis  quidem 
F, *r « multiplices  k,  &l,&  terminis  h,  8c  i» 
ali*  *quemultiplices  m ,&  n • 

Probatur  modo  propof.  Secundum  par  com- 
binationum  i , 8e  r,  eft  *que  multiplex  fandamc- 
eis  a , B , & i g H eft  *que  multiplex  terminis  c: 


s IX.  PARS  II. 

bunture,  StB,  coqula  ex  hjpothcfi  finaplleta 
quantitate» , qu  but  multiplicet  funt,  lnuiceq, 
proportionem  dicant.  St  exdef.il.  illa  quantiu- 

tc» , qn*  proportionem  dicunt,  habent  fua»  mul  - 
tiplices  hic  conditione  crementi , decrementi,» 
aequalitatis  pradita». 

Tertium  vero  par  X,  l eft  quoque  multiplex 
refpcdu  fundamentorum  a,i  , 8r  aliud  h,  Sc  N 
relpcflu  terminorum  c,  St  D,  e»  anteced.  prop. 
Quod  qualibet  linea  in  hi»  tertij»  paribus  multi- 
plex fit  fu*  correfpoodenti  in  fecuodo  p»ri.  f «e 
quilibet  harum  correfpondeorium  fecundarum 
parium  fit  iquc  multiplex  fundamenti»,  Sc  ter- 
mini» fibi  corref,  ondentibu» . Vnde  x erit  mul- 
tiplex a , St  i ipliu»  »,  at  m ipfiua  c,  tandem  * 
ipfiusD. 

Proptereaque  etiam  Ipf*  magnitudine»  terti* 
eam  conditionim  confequentur  crementi,  deere- 
menti,  vel  iqualitati»  In  omni  multiplicalTooe, 
quam  fecunde  multiplice»  e,o.  St  t,H  . Crefceo- 
teque  h refpe&u  m crefcct  l fuper  m , St  decre- 
frente  dcctefcet , fe  iquante  iquabitur . 

Cum  itaque fpfe  fecundf  multiplice»  Sil.fooda- 
mentai  8t c termini  quoque  h,i  babeant  ter- 
tia, multiplice»  x , L fundamentorum;  M n ter- 
minorum illiu»  conditioni»,  qu*  requiritur  ia 
def.  9.  ad  fimilitudinem  proportionum,  cremeo- 
ti,  decremeoti.iquaiieam.erant  proportionale». 

St  ita  erit  t ad  1,  «oad  H, 

COROLLAR IVM 

HIoc  eft  quod  fi  quantitatum  du*  comblua- 
tione»  dentur.  St  antecedens  a ad  fcquen- 
tem  c dicat  eam  proportionem, quam  anteceden» 
» dicrc  ad  fcquentem  D ; quod  dicent  etiam,  pro- 
portionem d cotrarib  c ad  a , vt  D *d  B.  Ratio  eft: 
Quia  fi  i.Sec  multiplice»  fundamentorum  a, Se 
, , vel  fimul  fupcrant.rel  fimul  iquant.vel  fimul 
deficiunt , i multiplicibus  terminorum  iuxt» 
quamuia  multiplicationem,  Sc  ideo  eft  a ad  c,vt 
, ad  d:  Pariterquoquemultipliccstermioorum 
i,StH  fimul  deficiunt,  vel  fimul  iquant.vel  fi- 
mul fuperant  iuxta  quamcumque  multiplicatio- 
nem multiplice»  fundamentorum  E , Scc : Vnde 
eadem  ratione  c erit  ad  a , vt  Dad  a. 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Si  magnitudo  magnitudinis  *qu)  fuerit 
multiplex  » vf  ablata  ablatx  > etiam 
reliqua  relupue  erit  multiplex , vt  tot* 
totius . 
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fro,.  Quare  ex  definitione  p.  aut  arqualiter  cre- 
fcent.aut  «qualiter  decrefccnt,  aut  «quabunturj 
Multiplicia  fundamentorum  , refpc&u  multipli- 
cium terminorum  : Itaque  crefccn te  e fuper  i , 
creicet  &r  « fuper  h:  at  deficiente  b , ab  i j defi- 
ciet quoque  c ab  h , & fi  «quentor  e.  6c  i *qua- 


SI  fint  du*  magnitudines  a*  «nator» & c d 
minor  > quibus  fingulis  auferantur  du*  par- 


tes ab  , Be  c f , qu*  inaicem  eam  multiplicita- 
tem  dicant,  quam  tot*  inuicem  dicebant  j Licet 
cum  fui s totis  non  eflem  ili*  partes  commenfu- 
rabiies , aut  ccrc£  ijfdem  partibus  non  compone- 
rentur $ 
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rfntur;  Multiplicitas:  en  ini  attendenda  eft  vilius 
partis  refpcctu  iheritu,  ficut,  &- totius  ad  aliud 
totim  i mm  totius  icfpedu  patris  Sint  itaque 

ablati  pars  a e,  ita  multiplex  refpecfcu  c f ablata*» 
vc  eft  multiplex  u a totum  rcfpe&u  c d totius . 
Affecit  propoli t io , Quod  etiam  rcjtduum  maioris 
erit  nnl ti pbx+efrufiu refidm  minaris,  w erat  totum 
maius  multiplex  ,\  b refpeClu  totius  minoris  c d . 

Ad  id  probandum  alfumitur  aliqua  alia  quanti* 
tas  c,  cui  fit  multiplex  e b refiduum , vt  eft  refi- 
duum  mnlciplcx  maius  a e refpe&u  minork  refi- 
dui  c F . Certum  eft  ; quod,  fi  abdatur  hrc  quan- 
titas c portioni  abJatx  cf  totius  minoris, ita  erit 
multiplex  totum  maius  a b ad  totum  hoc  compo- 
fjtum  denub.vt  eft  pars  ablata  maioris  a e rcfpe*» 
fiu  ab! atx  minoris  cf  . Sedthoc  totum  maius  ab- 
eft  ex  fuppoficione  , ita  multiplex  ad  totum  mi* 
nus  c d , vt  erat  ablata  portio  Ala  maiori  toso. 
refpcdu  ablatx  portionis  c f a minori . Ergo 
hoc  totum  minus  c d Se  rurfus  eiu^pars  ablata 
C F affoclata  cum  affumpta  o , inuiccm  xquabun- 
tur ; vtpote  quibus  fit.  totum  ab  xque  multiplex 
ex  6.  pronunc.  Aufer  itaque  ahfata  portione  cf; 

8e  id quod  remanet  f d,  «r  < qhafttitatrs  remane- 
bunt xquales,  vtpote,  quod  ab  vtraque  eadem  c f 
ablata  fuerit,  qux  prius  quidem  cum  c o totum 
minus  integrabat,  at  cum  c alfociata  Fuerat  . 

Sed  huic  affumpta*  c. , ita  eft  multiplex  refi  Juu 
E b totius  maioris,  vt  ablatum  a e ad  ablatum  C f, 
ex  hypotbefi.  Ergo,  & huic  refiduo  df  , ita  eft 
multiplex  e b refiduum  maioris  , vc  ablatum  a e 
ad  ablatum  c F , & confequencer,  vt  totum  a b ad 
cotum  cpD  • 

THEOR.  VI.  FROPOS.  VI. 

i>I 

Si  du*  magnitudinis  duarum  magnitudi- 
num ftnt  aqul  multiplices , & quadam 
detrafl a ftnt  earum  aqul  multiplices,  &• 
reliqua  earuniem,aut  aquales  erunt,aut 
aqua  multiplices . 

SI  fint  duc  mignitudincc  «,&  e f,  quarum 
prima  lit  eque  multiplex  alicui  a,  ficut, &al-  • 
tera  e f eft  multiplex,  alteri  alicui  d,  V.g.  fepeies. 
Et  auferantur,  tum  iprimx  o B,  tum  ab  altera  e» 
eque  multiplices  portiones  earundem  a.  Se  d,  I 
nimirum  a b , Sc 
\ v f . Dicit  rejidita : 

j ■*  f — * — * — ■ 3 cQjd-EP  tijdcm 

2^"  r * , & D remanere, , 

E --in,  p aut  aqualia,  aut  u- 

p ’ 4 ’ - quemuh  ipli(ia,qk6d 

libet  fu*  corrcfpon- 
denti  <*c  ipfi  a ,&  e p ipfi  d . 

Probatur  . Quoniam 'propof.i.  probatura  eft» 
quod  fi  duc>eqae  multiplices  duarum;  vt  c Qjnul- 
tiplex  a,  & e p multiplex  n , Se  alif  duf  as»  & F p 
earundem  a,&d  xqu£  multiplices  componan- 
tur dux,  Sc  dux, quae  rcfpedu  eiufdem  quantitatis 
multiplices  funt,  etiam  compoficx  c b , Sc  b f re- 
manebunt xqu^  multiplices  refpe&u  earundem 
a ,6cv.  Ergo  etiam  detradx  xquemulciplices 
O.B,  Se  p f ab  xque  multiplicibus  totis, qux  rema- 
nent erunt  xque  multiplices,  aut  faltem  xquales». 
cum  quxlibet  pars  multiplicium  fit  xqualts  eis 
quantitatibus,  quibus  funt  multiplices  . Vnde 
det  radis  xqu^  multiplicibus  QJJ»  & p»  * aut  plu-j 


III  , 

res  partes  reflabunt  m Se  b p,id#oqne  erunt 
xque  multiplices  refidu*  e p ,-aot  vna  , 8r 

ideo  erunt  xquales  ipfis  a * Sc  d , (jiubus  prius 
ante  detradionem  erant  xque  multiplices . m 

EXPENSIO  l£ 

Ve  proportione  ad  vnicam  quantitatem  , 
■ ■ relata. 

,H  ‘ » in  ••  ii.  ’ 7 ‘j .-•••.  i •*'»?*»  ••• 

Hic  agimus  de  pluribus  ad  vnicanr  compa- 
ratis, Sc  ipfas  quantitates,  vt  fe  habent , ad 
aiiqtiani  quantitatem  examinamus  : Si  quidem  fa- 
cilius eft  duarum  quantitatum  ad  vnicam  collatio 
( cum  multiplicitas  fxpe  fxpius  confufionem  in- 
ducat }quam  plurium  quantorum  inuicem  com- 
paratio . Agemus  autem  prirab  defimiHtudine 
deinde  de  diffimilitudinc  in  duabus  quantitatibus 
ad  vnam  conferendis, vc  magis  ex  difirmilttudine 
ipfa  firnilicudo  nota  euadac . zi  r i:  n 

• : .*••  * • ftj.orr  n“n 

/.  THEOR.  I.  PROP.  VI K-  - 

w *.  - • i ::  L..  n.  , c a J*',  •• 

Aquales  ad  eandem  eandem  habent  ratio - 
nem,0*  eadem  tandem  rattonem-con- 
Jequttur  ad  aqmtcSi 

Sint  a,  & b xquales . Dicit  confequi  eandem 
rationem  ad  aliam  c . Quod  vt  probet  recur- 
rit ad  arqub  multiplices,  qux  V.g  eas  contineant 
ter,  vtD,&F.  Linex  verd  c alfumantur  arqui 
multiplices  dux  u,  Sc  l , qux  erunt  xqpales,  vt- 
pote eiufdem  xqud  multiplices,  ex  pronunertf. 

Probatur.  Nam,  cura  multiplices  d,  &f  x- 
qu alium  fint  inuicem  xquales  fimul  crefcent,de- 
crefeene , Sc  xquabuntur  refpedu  multiplicium 
vnius  c fecundo  affumpta rum  h , Sc  l inuicem 
quoque  xqualium,  Sc  hoc  iuxta  omnem  multipli- 
cationem . Quapropter,  quantitates,  quibus 
multiplices  funt , eandem  dicent  proportionem, 
Sc  a ad  c proportionabitur } vt  b ad  idem  c . • 
Parkerquc  etiam  c ad  a eandem  habebit  ratio- 
nem, quamideroc  ad  b;  quia  eiufdem  multipli- 
ces H,&Lad  multiplices  n,  & f bibent  con- 
ditionem; quam  multiplices  quantitaeum  In  pro. 
portione  fimilium  requirunt,  vel  xqualitatis  fi- 
muicancx,vcldiminutionis,  vel  augmenutionis. 


•AD»— f 


• THEOR.  II.  PROPOS.  VIII. 

, . . : • 

Imtqualium  magnitudinum  maior  ad  ean- 
dem maiorem  rationem  habet , quim 
minor , O*  eadem  ad  minorem  maiorem 
rationem  habet,  quam  ad  maiorem  .• 

MAiorem  rationem  habere  eft  magis  de 
quantitate  xquali  alterius  quantitatis  in 
fe  continere,  quamde  alia  V.  g.  6.  palmi  conti- 
nent 4.  palmos,  ideoque  ad  lineam  4.  palmorum 
maiorem  proportionem  habeat » quam  ady.  pal- 
Q mos 


1 


. i ii  TRACTATV 

mos,  cum  4.  palmos  contineat  femel,&  dimidio» 
non  autem  f.  palmos  . 

Daas  verb  partes  habet  hxc  propofitlo . Pri- 
nu  eft : si  dentur  dum  tine*,  quarum  v* a fi  maior 
•pe  A alia  minor , comparentur  ad  aliam, 

quamlibet,  vt  H:  Ma  or  dicetur  habere  maiorem  ra- 
tiorem ad  eam  h,  quam  minor  s 

Diuldatur  A ita  vt  ca  fit  xqualis  minori  quan- 
titati  b : Suraaturq;  parti  minori, fiue  Gt  c a, Ciae 
reliquum  cc,  multiplex  F e,  adeoque  replicetur» 
vt  euadat » vel  maior , vel  (altera  «qualis  ipfi  h » 

& eidem  multiplici  F e addatur  multiplex  o e tot 
vicibus  repi icata,  quot eft  ipfa  f b , qux  tamen 
repi  icet, 8r  multiplicet  maiorem  partem  c A,eritq; 
de  maior,  quam  fe  , Se  confequenter  maior» 
quam  h , quod  f e ei,  vel  zqualem  fecerimus, vel 
maiorem  • Sumatur  verb  quantitatis  h multi- 
plex «alis  LH,  qux  Gt  proxime  maior,  quanu 
E d,  ita  vt  B D,  non  excedat,  nifi  ad‘  fummum 
quantitate  «{tunc  enim  MLoon  poterit  fuperare 
d f,  quia  exceflus,  vel  «qualis  ipG  h,  vel  minor 
non  poteft  fuperare  f e,  qux  zqaac , vel  (uperat 
H»  &Gc  d f> (npltipldc  ac  oon  erit  minor,  quam 
MIi&id  minor , quam  m l . Linea  d f verd 

rf  y f v»p 
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et  t.  huius  eft  multiplex  quantitatis  a cf  eo  quia 
componatur  ex  muitipl'cHpficA,&  ex  multiplici 
ipftcc.Sic  ed  eftmuhaplcx  qualitatis  ac  cx  effe* 
dione,  Se  ideo  quantitatis  ■ ei  «quali . ( Vel  G 
mauisFE  erit  multiplex cc,  qux  xquabitnr  ipfi 
b;  G b fuerit  taliter  affuropea  , qux  relinquat  c a 
maiorem, quam  B . ) <-  ; 

Probatur  - Multiplex  antecedentis  a o,nimtrum 
v r excedit  multiplicem  lm  fus  fequentis  h 
in  prima  combinatione . At  multiplex  p e ante- 
cedentis x multiplicem  x.  m quantitatis  h iterum 
profequente  fumptx  in  pofteriori  combinatione 
non  excedit . Ergo  eft  maior  proportio  a g ad  h, 
quam  b ad  h ex  def.  li.prrc.  part.  quia  con- 
tingit  aliquando  quod  multiplex  antecedentis 
ag  excedat  multiplice  fequetis  lm,  quado  multi- 
plex EDanteced.  Beanda  multiplice  non  excedit* 
Probatur  quoque  fecunda  para  $ qu$d  h dicat 
•maiorem  proportionem  ad  minorem  rf;  nuam  ad  ma- 
iorem Ac,  mutando  folum combinarionem , 

Nam  lm  multiplex  H,vt  antecedens fumpta 
maior  eft  multiplici  d e fequentis  minoris  b » 
quum  eadem  multiplex  x.  m eiufdem  h,  etiam  hic 
pro  antecedente  fumpta,  non  Gt  maior  in  hac  % 
pofteriori  combinatione  multiplici  d f fequentis 
ac  . Ergo  h dicit  maiorem  proportionem  ad  b> 
quam  ad  a o ex  def.  ti . prarc.  part. 

THEOR.  III.  PROPOS.  IX. 

Qus  <xd  eandem  pojjident  eandem  rationem , 
Kquales  junt  inter  /e : Et  ad  quas  eadem 
eandem  habet  rationem,  tjl  a quoque  funt 
inter  /e  aequales  • 

H&c  propofttio  oftenditur  per  redudionera 
ad  impolGbile , Se  conucrcit  vtramque  par- 
tem Thcor,  1.  huius . t 


S IX.  PARS  H. 

A (fumantur  itaque  dux  linex  a,  & b,  qux  di- 
cant eandem  proportionem  ad  c.  Dicit  propo- 
fitio,  quod  a,&b  /unt  iuuicem  aquales . 


C 


-i  . . ‘ : ,,l 

Quod,G  non  funt  xquales  . 

Sit  a maior, & b minor . Erit  ergo  ex  prxced. 
propofirione  maipr  proportio  maioris  a,  qaim 
minoris  s ad  eandem  c contra  hypotheftm  . 

Probatur  quoque  fecunda  pars  . Quoniam, G 
C refpicit  per  eandem  proportionem  a,  Be  i,  Se 
non  funt  equales  ; Ergo  ex  t.  parte  prxced.prop. 
c diceret  maiorem  proportionem  ad  b,  quam  ad 
a contra  hypothefim . 

STHEPR.  IV.  PROPOS.  X. 

r * 'I  • 

Ad  eandem  magnitudinem  rationem  haben- 
tium , qua  maiorem  rationem  habet,\lla 
maior  tft : Ad  quam  vir)  eadem  ma- 
iorem rationem  habet,  tUa  minor  efl . . 

*T  T/Ec  propof*  conuertit  duas  partes  propof  S. 
H Se  ipfa  quoque  probatur  per  redudionera 
ad  impoflibile . 

Sic  a , qux  maiori  ratione  referatur  ad  » , 
quam  c refertur  ad 
ipfam  b , Dicit  a 
•6 1 1 | e(fe  quoque  maio- 
ri; 1 . rem  j quam  c . 

Probatur  . Nam, 
fi  forent  xquales  a, 
& c,  haberent  ex  prpmilTa  propof.  eandem  ratio- 
nem  ad  b,  quod  eft  contra  Hppothefim  . Si  verb 
a, qux  maiorem  ratiool  habet  edet  minor,  quam 
c.confcqucretur  contra  prxfuppofitum  minore 
rationem  ad  b,  quam  c cx  propof.  8.  Ergo  erit  a 
maior,  quam  c . 

Secundo;  G eadem  b refpicit  proportione  ma- 
ior; c , quam  a . Dicit  efle  minorem  c,  qua  m a . 
Quod  oftenditur  : Nam  non  erunt  xquales, quo- 
niam b ad  eafdc  ex  9.  propof.  cand*  rationem  ha- 
beret. Rur  fus  non  maior  c,  qui  m a minor; 
quia  b tunc  ad  a minorem  quantitatem,  maiorem 
rationem  haberet  ex  8.  propof.  quam  ad  c : Ergo 
erit  c minor,  quam  a : cum  non  (it,  nec  zqua- 
lis  ipG  a , nec  maior  ipsi . 

EXPENSIO  III. 

De  plurium  quantitatum  ad  plures  quan- 
titates difjtmih  comparatione  , 

7 Tilis  admodum  cuadit  bxc  fpeculatio  ad  o- 
V ftendendos  modos  argumentandi  in  omni 
genere  proportionum  etiam  irrationalium  ; ita 
vt  huius  propoGtiones  fine  veluti  quxdam  Lem- 
mata ad  propoGtionea  de  plurium  quantitatum 
proportionalium  fimilitudinc  ad  aliam  item  plu- 
rium quantitatum  proportionalium  Gmilfoidi- 
nem  percipiendam, per  quam,  deinde  veritatem. 
Se  firmitatem  argumentorum  Mathemathicorum 
coguolcimus. 

THEOR. 
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THEOR.  r.  PRoPOS.  XI.  Eitr.y. 

Si  pnm*  4 d fecundam  eandem  rationem 
habuerit, quam  tertia  ad  quartam;  tertia 
veri  ad  quartam  maiorem  rationem  ha- 
buerit , cju.im  quinta  ad  fextam  : prima 
quoque  ad  fecundam  maiorem  rationem 
habtbtl  i quam  quinta  ad  fextam . 

ASfumaneur  tres  combinationes  quantitatum 
a , b , 8f  c , d , & e , f , quarum  du*  nimi- 
rum a,  b,  Se  <v  d, dicant  proportionem;  ita  vt  a£ 
quz  dicitur  prima , Se  antecedens  ad  b fuam  fe- 

Jfuentem  coparata,ita  fe  gerat  in  ea  conti  >£da,  vt 
ecunde  combinationis  c antecedens  ad  d feque- 
«em  relata  . Haec  ver6  antecedens  fecundae  com- 
binationis , nimirum  c ad  fequencem  fuam  d 
coilata  maiorem  proportionem  dicat, quam  tertif 
combinationis  antecedens  e ad  fequentem  fuam 
f • Aderit,  quod,  & antecedent  prime  etmb:»j/io- 
nh  a dicet  m:  i orem  proportionem  ad  fequentem  Jua 
»9  quam  combinationis  tertia  antecedent  & ad Juam 
ftqtuntemt . 

Probatur  . Accipiantur  multiplices  afttere- 
dentium,  feu  fundamentorum  in  lingulis  combi- 
nationibus  emn,  & multiplices  fequentium  ideft 
terminorum  o,  p,  quz  (ingulz  fundamento- 
rum fiot  (ibi  zqud  multiplices;  (icut  etiam  termi- 
norum fine  fibi  zqud  multiplices^icet  differant  i 
multiplicitate  priorum . 

Si  itaque  antecedens  fecuod*  combinationis  c 
ad  fuam  fequentem  D dicit  eam  proportionem, 
quam  primz  combinationis  antecedens  a di- 
citadfuam  fequentem  b;  Ergo  multiplices  ea- 
rum antecedentium  e*  9.  defin.  pr.  p.  huiu* 
crefcent  fimul  femper  deerefeent  , zquabun- 
tur  adhibiti  qualibet  multiplicatione  refpc- 
6u  fequentium ; ita  vt,  cfim  fuperat  vna  antece- 
dens fequentem  (uam,  fuperet,8r  alia  antecede ns 
fequentem  fuam;  fizquat,  zquet;  fi  vna  deficit, 
deficiat»  Se  alia . 

Sed  hulns  fecundp  combinationis  antecedens 
c ad  fequentem  d maiorem  proportionem  habet; 
quam  antecedens  tert i z combinationis  e ad  fuam 
iequentem  r : Ergo  ex  u.  defin.  euenire  poteft 
aliquando ; qu6d  crefcat  multiplex  m fundamenti 
cfecundz  combinationis,  Se  confequenter  cum 
•o  multiplice  L fuz  fimplicis  a prioris  combina- 
tionis fe  augendo  pariter  (aper  multiplices  ter- 
minorum o ,Se  p,  Se  non  crefcat  tamen  n fuper  Q; 

Quia  ergo  non  creuit  n magis,  quam  q^,  cum 
creuit  M magis,  qui  P,at  cu  creuit  H>magis  quam 
p,creait  (emper  l in  priori  combinatione  magis, 
quam  o,  & femper  l fequitur  M,  non  autem  n: 
Ergo  horum  multipliciora  fimplices  dicent  ma- 


do, quam  multiplex  o,  Se  p terminorum  fuorum; 
non  autem  N multiplex  E maior  inuenta  fit  multi- 
plici (^termini  fui « . 

• 

COROLLARIVM 

HOc  etiam  argumentum  demonftrit,  qu&d  fi 
fecundz  combinationis  fundamentum  c ad 
terminum  d dicit  m norem  proporcioncm,q.iim 
dicat  E ad  F;eam  quoque  dicere  a ad  1:  cum  ficue 
M multiplex  minor  fi-, quam  p.fic  , Se  l multiplex 
romor  fit,  quam  n;  cum  tamen  n aliquando  maj 
ior  fit,  vel  zquet  Q.. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XII.  EucL iq. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  rationem  . 
habuerit , quam  tertia  ad  quartam  ‘y  Pri- 
ma vero , qukm  tertia  f it  maior > etiam 
fecunda  mator  erit,  qukm  quarta:  Quod 
fi  fuerit  squalis prima  tertis , erit  etiam 
squalis  fecunda  quartsyfi  fuerit  prima 
minor , quam  tertia  erit  etiam  fecunda 
minor , quam  quarta . 

TRes  partes  propofitio  enumerat, quz  tamen 
(ingulz  faciliter  probantur.  Si  fint  duz 
combinationes  , quarum  antecedens  a»  quam  di- 
cit primam  ad  fequentem  s,quam  vocat  (ecundam 
ita  comparetur  in  proportione , vi  alterius  com- 
binationis c tertia  ad  fequentem  o quartam. 
Dicit  piopofitio;  Quod  qualis  ait tr a antecedentia 
fuerit  rcjpefl*  alterius  antecedentis  : Etiam  altera 
fequentium  r.fteB»JuafcqucntisuYi%  erit , fi  maior 
antecedens  A antecedente  c;  maior  erit  quoque 
fequens  » fcquence  d , fi  «qualis»  *qualis;fi  mi- 
nor a,  quime, minor  quoque  erit  B.quam  D. 

Quonia  ponitur  maior  a atecedcs  antecedeta  c» 
erit  maior  proportio  a ad  B,quicadi».  Itaq;  funt 
tres  cobinationes  quantitatum;  prima  eft  c ad  d, 
que  ita  refertur,  vt  in  fccuda  cobinatioue  a ad  b; 
Verum  hzc  fecunda  A ad  b n6  ita  refertur,vt  ter- 
tia  c ad  b : fed  maior  eft  proportio  a ad  b fecundp 
combinationis;quam  c ad  b tertiz.vt  in  principio 
dixi  : Ergo  ex  przcedenti  maior  erit  quoque 
proportio  in  prima  combinatione  c ad  d ; quam 
[n  tertia  c ad  b . Cum  ergo  eadem  c dicat  maio- 
rem rationem  ad  d,  quam  ad  b;  ideoque  minorem 
ad  B.quam  adD*  ideo  ex  8.propof.  maior  erit 
B,  quam  D . 

Probatur  fecunda  pars  . Quia  ponitur  zqualis 
antecedens  a antecedenti  c,  erit  eadem  propor- 
tio a ad  B ; quam  cad  >:  Cum  ergo  ea  hjpo- 
thefi  fit  A ad  i,  »t  c ad  d,  erit  etiam  eadem  pro- 
portio c ad  d ; quam  c ad  b : Ideoque  D,  & ■ ex 
propof.  p.  inuiccm  erunt  aquales . 


iorem  proportionem  , St  fi  dicit  maiorem  pro- 
portionem c ad  D . quam  a ad  r.  et.am  ex  «t.  de- 
finit. dicet  maiorem  proportionem  a ad  b , quam 
aad»!  quod  multiplex  afimpisoa  a fimul  cum 
multiplici  m fimplicia  c maior  Inuenta  fit  ahqua- 


Tettia  quoque  pars  patet  ex  Coroll.  propof. 
prxced.  Nam  fi  minor  eft  A.quaroc,  eritminor 
proportio  A ad  a»  quam  c ad  a . Itaque  inftitue- 
mus  tres  combinationes : Eritquc  prima  c ad  d 
in  eadem  proportione,  quam  a ad  b ,*  fed  hxc  fe- 
cunda a ad  » non  erit  in  eadem  proportione, qua 
Q 2 in 
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In  tertia  c a J : Verum  minor  erit  proportio  a 
ad  b j quam  c id  b .*  Ergo  ex  prxced.  Coroll.  mi- 
nor quoque  eri  t proroptio  r:  ad  p , quam  e ad  b . 
Jdcoquc  e ad  b habebit  maiorem  proportionem, 
quam  ad  r> , quare  ex  9.  propof.  p erit  minop 
quimp,  . 

COROLLARI VM  h 

rJLarum  autem  eft  ob  «qualitatem  proportio- 
num; Quod  fi  antecedens  a fua  fcquente  B 
fft  ma!or;qubd  etiam  antecedens  c fua  fequente  p 
futura  fit  maior  : Quia  alioquin  fi  a cfTet  ma- 
ior, quam  b , &rc  minor  quam  d,  aut  «qualis  ipfi 
pilla  quantitas  a diceret  proportionem  maioris 
inxqualiratis  ad  B * at  quantitas  C diceret  ad  D 
. proportionem»  aut  minor. s inaequalitatis,  aut  »- 
qualitatis  . Et  idem  afferas  fi  A fit  minor»  quam 
B,  etiam  C futuram  efie  minorem,  quam  d , fi 
jeqtwlis  fit  A,  Sf  B,&r  alias  quoque  quantitates  c,8f 
p Cadem  equahtate  potiri , 

C OROLLA  RI  VM  II, 

COMg:tur  quoque  , Quod  fi  b,  & c fit  eademj 
vel  fine  «qualesj  quod,  fi  a ponatur  maior, 
quam  c , ipfa  c etiam  erit  maior,  quam  v » dum- 
ftiodo  fit  a ad  b,  vt  c ad  d 5 quia,  cum  b fit  maior, 
quam  d ex  prop.  n.&r  c fit  ei  b «qualis, ent  etifip 
Ijpfa  c maior,  qnam  d. 

THOR.  III.  PRqPOS.  XHI.  Eucl.ij, 

* J : 

Si  fj futuor  magnitudines  proportionali. 

" futmt\  maxtmayO*  minima  reliquis 
duabus  maiores  erunt , 

Int  du«  magnitudines  ac»  & d»  qu«  fe  in* 
E-*  uicem  proportione  ea  rrfptciant , qua  al?« 
du^  f.  c ,&H,  S tque  a c maxima  earum  , &•  h 
piinima  , Dicit ; qimd,  fi  iftx  fimul  addantur;  fa- 
cient quantitatem  miiorcna  , quam  reliqux  me- 
diocres fimul  compofit*, nimbum  d,  8:  f,c.  Nam 
fi  ex  a c maxima  detruncetur  pars  a b «qualis  1|. 
nex  d,  8c  cx  media  e c portio  equulis  e f Ime* 
fbinimx  h,  cum  fint  «quales  addttx  fimul  ab, 
cum  h pro  primo  toto,&  d cum  e f pro  fecundo 
toto  «qualia  erunt . Siquidem  ipfi  h prioris  to- 
tius «qualem  detruncaaimus  e f partem  additam 
ipfi  D,Se  ipfi  line*  d pofterioris  «qualem  fccimu? 
p a additam  partem  Ipfi  h . 

Sed  portiones  refidu*  bc  maxlm*,8r  fg  me, 
di*  funt  inzquales , maiorque  cft  miximxrcfi- 
dlium,  quam  medi*,.  Ergo,  fi  h*c  refiduaaddan, 
fur,  refiduum  nempe  b c priori  toti  ab,  &r  h , 
medi*  Fc.poftenori  toti  e f &r  d, maius  erit 
pr’Us  comparum  ex  maxima,  & minimi,  quam 
poitcrms  totum  compofitum  cx  medijs . 


Remanet  itaque  oftendendum, quod  refiduum 
maxuhxBc,  fit  maius, quam  mcJi*  fg.  Jd  verq 
probatur.  Tota  ac  max  nu.Ut  ad  fuam  medio- 
crem l c , vt  d mediocris  ad  minimam  h : Ergo 
partes  abiat*  a maxima  pars  a b , 8c  ex  media 


e t eande  dicent  proportio ne;qt|ia  mediocri  r>,& 
minimx  w funt  fquaJcsrQuare  cx  prpp.5.  refidua 
B c,  8e  f c eandem  dicent  proportionem » quam 
fua  tota.  Totum  vero  a c maius  ponitui^eo.quod 
fit  maximum;  quam  e G.ergo,  & refiduum  ec,  erit 
maiusjquim  fg.  Alioquin  fi  effet  «quale,  aut  mi- 
fius  non  diceret  bc  ad  f c eandem  proportionem 
piaioris  inaqualitatis  quam  ac  ad  ^ o , fc4  vel  ae- 
qualitatis, vel  minoris  inxqualiratis . 

Propofitio  autem  verificatur  pro  nunc  rantiim 
de  proportionalibus  multiplicibus  ob  propof.- 
6.  in  qua  fundanturjfed  infra  extendetur  ad  quaf> 
Cumque  proportionales  Coroll.  propof.  si. 

T HEOR.  IV.  PROPOS.  XIV.  Eod.so. 

S i fint  nes  magnitudines,^  aha  tpfis  squa- 
les, numero,  qua  lina , in  eadem  ra- 
tione fumantur  ; ex  aquo  veri  prima 
maior  fuerit , quam  terna , etiam  quar- 
ta maior  ertt;quam  fexta’,  fi  fuerit  aqua- 
tis, erit  quoque  quarta  [exta  aquatis’, 
fi  fuerit  illi  minor  , hae  quoque  t(U 
minor  erit. 

SVmamur  tres  magnitudines  a , 9e  i,  8ec,  & 
alix  tres  d,  e , 8e  f,  quarum  combinationcs 
in  eadem  ratione  fint  a ad  b prioris  ternarij,ft  d 
ad  e pofterioris,  &r  b ad  c prioris,  vt  e ad  r.  po- 
fterioris . Dicit  primo;quod  fi  prima  a, fit  maior 
tertia  c in  priori  ternario , quod  etiam,  prima  d 
frit  m.i  or»  qujm  tertia  f in  pofteriori . 

Probatur . Nam, quod  a cx  hypothefi  ponatur 
maior,  qufm  cy  erit  ex  propof.8.  maior  propor- 
tio a ad  b » quam  c ad  b ; & quia  eadem  eft  pro* 
portio  b ad  c , quam  e ad  f , 8i  ideo  ex  Coroll. 
pmpof.4.  c ad  a,  quam  r ad  t ; dicet  quoque  A ad 
B maiorem  proportionem , quam  f ad  • . Sed  a 
ad  b eft  eadem  proportio  , quam  n adEexhyp. 
Ergo  d quoque  dicet  maiorem  proportionem 
ad  r .quam  f ad  e:  Ergocx  prop.io.  erit  maior  o* 
ftuam  f , 


Probatur  fecunda  pars  : Nempe, fi  fit  «qualit 
prima  a tertie  b prioris  ternarij;  quod  etiam  ealirf 
fit  pofterioris  ternari)  prima  ® ad  tertiam  f,  hoc 
cft  «qualem , eodem  argumento . 

Quoniam  funt  «quales  a , Ure, ex 7.  huius  A 
antecedens  ad  fcquentcm  primi  ternarij  b erie,vt 
jcquens,  & tertia  c ad  ipfam  mediam  b : fed  > ve 
h*c  media  b cft  ad  vltimam,  8c  tertiam  C;  fic  cft 
media  alterius  ternarij  e ad  fuam  extremam  f , & 
c contra  ex  Coroll.  propof.  4.  huius , nempe  vt 
c ad  b , fic  F ad  e ; Sed  didum  cft,  qubd  c ad  b, 
eft  vt  a prima  ad  b mediam,  &rex  hypothefi,vt  a 
ad  b j ira  n pofterioris  ternarij  ad  e mediam  j Er- 
go. vt  d prima  ad  e mediam, ita  f tertia  ad  e ean- 
dem mediam  . Quare  ex  9.  propof.  erit  p xqualif 
ipfi  f , quod  erat  probandum  , 

Probatur  quoque  tertia  pars,  eodem  aigumen- 
(o.  quo  pars  pntnu  , nempe  fi  fit  minor  a,  quam 
C»rucuram  eflc  quoque  «ninorem  o,  quim  r, 

THEOR. 
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DE  PROPORTIONI 

THEOR.  V.  PROPOS.  XV.  Euc| 

Si  fini  tres  magnitudines , &•  ali*  ipfis  a- 
quales  numero , qua  bina , & in  eadem 
■ ratione  fumamur ; fuerit  veri  perturba- 
ta earum  proportio-,  ex reejuo  autempri- 
ma  tertia  maior  fuent,erit  quarta  maior , 
tjudm  (exta  ; Si  aqualis  prima  tertia, 
etiam  quarta  (exta  em  aqualis ; fin  tlla 
minor,  (f  hac  minor  erit  . 

C I*  ternarium  linearum  a,b,«,  & aliud  terni- 
‘J  rium  d,  e,  f ; Quarum  proportio  fit  pertur- 
bata nimirum  relatio»  8c  proportio»  qua:  interce» 
dit  inter  primam  a , Sc  fecundam  b prioris  ter» 
narij  imitetur  proportionem,  qu»  eft  in  pofterio- 
ri  fecundat  e ad  tertiam  f . Qu*  verb  proportio 
repentur  Inter  fecundam  b * & tertiam  c prioris 
ter  nari/  fimilis  fie  proportioni,  quam  habet  o 
prirab  pofita  ad  fecundam  e , i 

Dico;  quod,  fi  io  priori  ternario  prima  maior 
erit,  quam  tertia;  etiam  in  pofteriori  prima,  qa3 
Euclides  vocat  qui ream, maior  epit,  quam  tertia, 
quam  vocat  fextam  , 


Probatur  hare  prima  pars  • Quoniam  maior 
ponitur  a prini  & , qiiam  c tertiat  r Ergo  nuto? 
trit  proportio  primae  a ad  mediam  b,  quam  ter» 
ti?  c ad  eandem  mediam  b ; Sed  in  eadem  propor- 
tione repentur  a ad  C,in  qua  d ad  E , &ideo  ex 
Coroll.  propof.  4.  c ad  B , quam  e ad  d . Ergo 
inaior  proportio  a ad  B,quim  e ad  D:vt  erat  maior 
qua  c ad  b . Kurfus  eadem  proportio  reperltur  a 
ad  b,  qua  E ad  f.  Ergo  eft  maior  proportio  B ad  f; 
quam  e ad  D.  Igitur  er  prp.io.D  erit  maior, qua  f. 

Probatur  fecunda  pars  de  aequalitate;  nempe, -fi 
a ponatur  arqual  is  ipfi  c,quod  d erit  arqualisip fi  p. 

Quoniam  a , Sc  c funt  aequales  r Ergo  ex  prop. 
7.  eandem  rationem  habent  A,&r  c ad  b;  fed  ratio» 
qua  b refpicit  c , eft  eadem,  qua  o rcfpicit  e ; 8c 
ex  Coroll,  4'.  eadem  quoque  ratio  eft  c ad  B.quam 
b ad  d;  Igitur  eadem  ratione  a refertur  ad  B,qu$ 
f ad  d : Sed  rurfus  A proportionem  dicit:  ad  b,  vt 
e ad  F . Ergo  e refertur  ad  d eadem  proportione, 
ac  ad  f:  Ergo  f,  & d erunt  aiquales,  cx  propof  9, 
huitfs . 

Probatur  quoque  tertia  pars  eodem  prorfus , 
argumento , quo  priroa  pars  oftcqfa  eft  ; Quod 
fcilicet  pofito  a minori,  quam  c in  priori  terna- 
rio» minor  quoque  in  pofteriori  fit  p , quare  f . 

* Quia  enim  minor  eft  a,  qudm  c dicet  minorem 
proportionem  ad  » , quam  c ex  8.  propof.  Sed  a 
v ad  b efti  vt’ e ad  F : Ergo  e ad  p dicet  minorem 
proportionem,  quam  C ad  ■ . Sed  vt  eft  b ad  c, 
ita  eft  d ad  E,Sr  ex  Corollprop.4.c  ad  » »vt  e ad  d: 
Quare  erit  minor  proportio  e ad  f , quam  e ad  dj 
vade  d erit  minor,  quam  f . 


BVS  IN  GENERE.  n, 

EXPENSIO  IV. 

De  modis  argumentandi ; Jeu  Jimililudine 
proportionum . 

TJT  Vcufque  comparauimus  quantitates  fecun- 
AA.  dum,  quod,  aut  maiorem  , aut  minorem 
proportionem  dicebant , Sc  femper  diffimilem.fc 
fundamenta  proiecimus,  quibus  modos  fupra  de* 
feriptos  argumentandi  in  proportionibus  often- 
damus  optimos  , &r  euidentej : Nunc  ad  Jpfas 
oftenfioncs  horum  modorum  animus  delegan- 
dus . 

Obferuandum  eft.  Conuerfmeni  rationis  , lam 
fupra  Coroll.  4.  propof.  fu  i fie  oftcnfam:  Nam 
fuit  demonftratum  ; quod  fi  fint  duar  combina» 
tiones  quantitatum,  in  quarum  prima  fit  a ad  b, 
vt.  in  fecunda  c ad  o,  qabd  etiam  c conucrsb  erit 
BadA,vtoadc.  Vnde  licebit  arguere:  fi  eft 
a ad  b , vt  c ad  D ; erit  etiam  d ad  c , vt  b ad  A 
conucrtcndo . Hic  itaque  ali)  modi  erunt  often* 
dendi . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVI.  Eftcl.il', 

Qua  etdem  rationi  funt  aedem  rationes , O* 
imer  /e  funt  aedem  rationes.  * 

S Int  proportionales  ingicem  quantitates  a b 
m prima  combi  natione  , 8r  quantitates  e p 
Jn  fecunda.  Iftifque  quantitatibus  er  fint  item 
proportionales  quantitates  tertia:  combinationi* 
q o.  ica  vtiimiiitudo  proportionum;  qua:  eft  in- 
ter combioationcs  primam,  & fecundam  non  fit 
di  aeria,  G* d eadem  jqua:  eft  inter  proportiones 
fccuada*A*  tertia:  combinaeionis  . Dtcit  propofi* 
tio ; quod  h*  proportiones  quantitatum  prima; 
combmationis  iint  fimiles  proportionibus  ter* 


ti*  combinationis  , Sr ponitur  vniuerfale  fundat 
mentum,  & generale  arguendi  in  proportioni* 
biri ; fiqmJem  omne  efficax  argumentum  funda» 
turin  hoc,vt  proportiones  fine  fimiles  alicui  ter* 
ti*  proportioni , ex  quo  deducitur  e fle  (imiles 
inuicem » f 

Ad  idcrgoprnbatidum  «(fumantur  alia  paria 
combiriationum  finguhs  iftis  cowbinatjonibus 
multiplicium, ica.vt  multiplices  fundamentorum 
«quali  vicium  numero  conflent;  Terminorum 
quoqOe  licet  non  cum  primis.inuicem  tamen  fint 
«eque-  multiplices,  itaque  fundamentorum,  l’eu 
antecedentium  a,e,c,  fine  a:quc  multiplices 
c,  l,  o,  Terminorum  verb  fint  a: que  multipli* 
ces  Ei  *t,  M, 

prob.  Cum  ponamus  primam  combinationem 
a , 8c  b diccrc  proportionem  eandem  fecundx 
cobinationis  quantitatibus  e,&:  f.*  Ergo  ex  defin. 
p.Crcfccnte  multiplici  aliqua  c in  omni  multipli- 
catione ipfius  fundamenti  a fuper  aliam  corref- 
pondentem  multiplicem  x termini  b,  vildccre* 
Icente 


Digitized  by  Google 


,ttf  tractatv 

fccntc,  ve!  ilii  Te  rquanie , erefcet  decrcfrtt , at- 
quabitur  fimul»  & altera  fundamenti  e multiplex 
t fupcr  fuam  eorrefpondentem  M termini  f . 

Vertlm,  quia  ponitur  quoqae  eadem  proportio 
Inter  quantitates  tertiae  corobinationjs,  6r  fecun- 
d*  s eftque  e,  ad  f,  vt  cad  d,  multiplices  fun- 
damentorum crefcent , decrefccnt , arquabuntur 
pariter  refpc&u  multiplicium  terminorum,  & l, 
V.  g.  fuperante  multiplicem  m,  fuperabit  quoque 
o multiplicem  fuam  N,  vel  haec  iquabitur,  UU 
fe  arquante,  vel  deficiet  illi  deficiente  . 

Itaque  multiplices  c » o fundamentorum  a,  8c 
e combinatiortum  extremarum  concordabunt  fi- 
mul  in  crefcendo,  dccrefcendo , 8e  fe  aequando 
refpeftu  multiplicium  x,  u terminorum  b,8td: 
dum  concordant  in  eodem  cremento,  decremen- 
to, & aquatione  cum  media  i multiplici  funda- 
menti e , refpe&u  multiplicis  M fui  termini  f . 

Itaque,  cum  a,  & c fundamenta  habeant  fua* 
multiplices  o,&  L refpe&u  multiplicium  x , & m 
terminorum  fuorura  *,  & d crefcentes  fimul , fi- 
mulque  dccrefcentcs,  & fimul  fe  equantes,  habe- 
bunt fundamenta  ad  tuos  terminos  fimilcm  pro- 
portionem, & a erit  ad  a,  vt  c ad  o . 

JHEOR.  IX.  P R O P O S.  XVII.  Euc.i*« 

Si  fint  magnitudines  quotcumque  proportio • 
noles  s quemadmodum  fe  habuerit  vna 
antecedentium  ad  vnam  confequentiumi 
ita  fe  habebunt  omnes  antecedentes  ad 
omnes  confequentes . 


S IX.  PARS  II.  a 

St  itaque  omnei  multiplices  c,  H,t»  omnium 
antecedentium  ▲,  c,  B,  relata-  ad  multiplices  om- 
nes k,m,  n,  omnium  fequentium  b,d,f*  crefcunt, 
decrefeunt , xquantur  quemadmodum  vna  V.  g. 
c relata  ad  fui  correfrondentem  x . Igitur  ex  de- 
finitione 9 . omnis  antecedentes  a,  c,  e,  fimul 
jundx  ad  omnes  fequentes  i,p,  f,  fimul  vnitas 
dicent  proportionem  eandem,  veluii  vna  antece- 
dens, nempe  a ad  fuam  fcquemcm  b comparata. 
Quod  erat  probandum . 


Hic  oftenditur  modus  argumentandi.quem  ad. 
didimus,  primus  { cum  enumeratis  multis  com- 
binationibus  , qua:  eandem  proportionem  ha- 
beant, ex  inde  arguitur  omnia  fundamenta  cfle 
ad  omnes  terminos , vt  vnum  fundamentum  ad 
fuum  terminom : & eft  Entbimemma»  quod  alia 
probatione  non  indiget , ciim  remaneat  hic  pro- 
batum,& redadum  ad  prima  principia, fle  totalem 
tui  dentiam,  vt  patet . 

THEOR.  III.  PRO  P OS.  XVIII.  Enc.ij. 

Partes  cum  pariter  multiplicibus  in  eadem 
funt  ratione,  fi  fumantur  pro  vt  in- 
meem  refpondent  • 


IN  prima  huius  demonftfatlottc  boc  Theore- 
ma oftenditur  in  proportione  multiplici  / 
Modo  vero  hic  oftenditur  in  proportione  qua- 
cumque etiam  irrationali . Dicitur  itaque,quod 
Udentur  tres  combi nationes,  aut  etiam  plure*? 
quaru  antecedens  ad  fequentes  fuas»fundam£taq; 
proportionum  terminis  eandem  obtineant  pro- 
portionem , & fit  in  prima  combi  natione  a ad  B , 
Ytin  fecunda  c ad  d,  vt  in  tertis  a ad  p , quar  om- 
nes firailitudiac  proportionum  eorrefpondeant. 
Dicit,  quod,  fi  omnes  antecedentes  fimul  acci- 
piantur a*c>&,  & comparentur  ad  omnes  fequen- 
tes  fimul  i,  d,  f , omnes  antecedentes,  ad  omnes 
fequtnres  fimill  proportione  corrrfpondebunt* 
Yt  aliqua  antecedens,  ex  ipfis  V.  g.  c ad  fuam  fe- 
quentem  d proportionatur , 

Prob.  Nam  acceptis  jqud  multiplicibus  c,m,l 
ad  omnes  antecedentes  a,  c,  b,  erunt  omnes  fi- 
mul  srque  multiplices  ad  omoes  antecedentes  a, 
CiE»  fimul  furaptas  vt  vnafcilicet  o vni  earum 
A ex  prima  propof.  huius  . Acceptis  quoque  r- 
qud  multiplicibus  x,  m,  n,  fequeptiuro  b,  d,  f» 
erunt  omnes  multiplices  fimul  collcdz  x,  M,  n, 
ad  omnes  fequentes  b p f item  fimul  fumptas,  vt 
Yna  multiplex  x ad  vnam  fui  fequentem  B.Sed,fir 
antecedentes  fingulae  proportione  confequuntur 
eandem  ad  fuas  fequentes  ex  hypothcfi  . Ergo  ex 
defin.9.  part.pr  huius  aequabitur  fimul ,decrefcet 
crefcetque  multiplex  vnius  antecedentis  a refpe- 
6u  multiplicis  fux,fequentis  b cum  multiplices 
omnes  c,  h»l,  omnium  antecedentium  a,  c»b, 
in  omni  multiplicatione  confimiU  gradu , vel  de- 
crefeunt, vel  crefcunt,  vel  arquantur  refpe&u 
multiplicium  x,  m,  n,  fimul  fuarum  fequentium 


Sint  fuarum  partium  a b,  8e  l m,  *qu£  mold- 
pliccs lineae  ad,  & t o dicit  fiogulat  effe 
proportionales?  10- 
- ^ uicem . Siitafumaa- 

, , 1 — « — £ — » A tur  prout  correfpon- 

L dent.nempe  fi  refera- 
° /A.  tur  par»  ad  partem  , 

Ita  totum,  ad  totum  • 
Probatur  . Nam  fingulp  partta  lineat  a p funt 
KQualri  inulcero  S Etgoea  7-  propof-  omne  a ai 
.nam  earum  V.  g.  ai  * > eandem  habent  ratio- 
nem,  fic,  & in  linea  lo  omnea.curo  fint  atqualcj, 
ai  rnam  eandem  earum  V.  g.  ad  L v habent  ean- 
dem  ratiofiem . , . 

Igitarv vt  fe  habet  vna  antecedentium  ab  ad 
unam  confeguemm  ut  V.g.  iu  fe  habebunt  om- 
nei fimul  amecedentea.ideft  tota  linea  ad  ad  om, 
nea  confequeiuea,  nimirum  J.  o , cx  pt.17. 

THEOR.  IV.  PROP.  XIX.  Encl.  1«. 


Si  quatitor  magnimdtncs  proportionales fue- 
rint,O"  viajfm  proportionale!  erunt. 


Hic  demonflratur  alterna,  fen  permutata  pro- 
portio»  que  tradita  eft  de  f.  16.  Si  namque 
fintduar  combinationcS,  quarum  in  vna  antece- 
dens a ad  icquentcm  b eam  proportionem  dicat, 

rtm  in  fecunda  combinationc  antecedens  c 
itadD. 

Dico  quoque  eam  proportionem  dicere  ambo 
antecedentes  inuicem  a , & c , quam  fequentes 
inuicem  dicut b,&  D,quod  tamen  intelligendam, 
quu  proportiones  funt  m eod£  genere, vt  patebit. 


DE  PROPORTIONI 

Adii  vero  probandum  ii)  prima  combi  natio* 
ae  antecedenti  a,  fr  fccjuenti  • fumantur  multi- 
plice»  b f , qu*  compJ edantur  numerum  partium 
equalem  • fr  idem  fiat  in  fecunda  combinatione 
aflu  mendo  multiplices  c,fr  h,  qo*  licet  non  cum 
prio)is,adhuc  tamen  faitem  inuicem  partes  fqua- 
li*  o umeri  habeant. 


Probatur.  Nam  antecedctium  multiplices  e ,fr 
« crefcenc,  aquantur, decrefcunt,  et  feqaentium 
multiplices  f,  8e  n . Ergo  ipf?  inuicem  antece- 
dentes a» fifC  proportionem  dicunt  eam»  quam 
confequentef  b,  fr  d . Probatur,  quod  crefcant, 
decrefcant.^quentur  multiplices  antecedentium» 
vt  multiplices  fequentium  ex  defin.  9.  quia  di* 
eunt  inuicem  proportionem.  Quid  rerd  dicant 
proportionem  patet  ;quia  eidem  dicunt  propor* 
tionfm  : nam  ex  propof.  pr*ced.  ita  proportio- 
natnr  multiplex  b multiplicis  fequentis.ficut an- 
tecedens a propnrtionata  eR  ad  (equ entem  B ; 
fed  przfupponitur  quod  antecedens  a ad  fequen* 
tem  1 in  prima  combinatione  dicant  eam  propor- 
tionem , quam  antecedens  fecund*  combinaeio-  . 
ais c dicit  ad  d . Ergo,fr  multiplex  e anteceden- 
tis proportionem  dicit  cum  f mtiltipliee  fequen* 
tis»  vt  antecedens  c fecunda;  combi  nationis  ad 
fequentem  d . 

Sed  idera  quoque  ex  prztnitfa  propof.  de  jnnl* 
tlplici  c rcfpe&u  fu*  antecedentis  c,  & de  multi- 
lici  Hrefpe&u  fu*  fequencis  d.  in  fecunda  com-j 
inatione  a/ferendum  nempe»  qubd  dicant  eam 
proportionem, que  reperitur  inter  antecedentem 
c,  fr  fequentem  d huius  ipfius  fecundae  combina- 
tionis . Ergo  multiplices  in  prima  combinatione 
inuicem  , fr  multiplices  fecund*  combinationis 
Inuicem  eam  proportionem  dicunt,  quam  antece- 
dens c.  Se  fequens  d . Quare  dicent,  ex  16.  huius 
eandem  proportionem  inter  fe  duc  e ad  f » vt  du* 
c ad  h : aEquabantur , itaque  crelcene,fr  decre- 
fcene  «qualiter  ex  xs.  propof.huius  in  omni  mul- 
tiplicatione . Vade,  & quantitates  , quibus  funt 
multiplices  , nimirum  antecedentes  a ad  c,  fr  fe* 
quentes  b ad  d inuicem  dicent  eandem  proportio*; 
nem  ex  defin. 9.  part.  primx  . 

corollarivm  i. 

VNde  colligas  pofle  matari  rationem  alterni 
folum  in  proportionibus  eiufdem  generis, 
quia  (i  effient  diucrfi  generis  non  poffient  dici  » 
multiplices  prim*  combinationis, 8e  fecund?  vn- 
q'uam  *quarl  » vel  efTe  maiores,  vel  minotes;  quia 
quantitates  diucrfi  generis  fient  «qualitatem  non 
habcat,ita  nec  poffiunt  dici  maiores,  vel  minores. 

COROLLARIVM  II. 

HInc.fr  ex  propof.  17.  illum  modum,  quem 
affigam  imus  fupernumerarinm,&  definit, 
ao'  appellauimas  Coli  edi  oacm  probare  polia- 
mus . Nam  difpofitis  terminis. 

» 3 4 

6 9 it  I 

Ita  vt  fit  i.  ad  3.  vt  6 . ad 9'  fr  3.  ad  4.  vt  9.  ad 
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ia.  eri  c etiam  permutando  a.  ad  6.  vt  j.  ad  9.  fr 
3.  ad  9.  vt  4.  ad  ia.  Quamob  rem  ex  propof.  17.  p®. 
terimus  colligere  omnia  fundamenta  fimul  in 
hac  proportione  permutata  a.  j.4.  nempe  9.  com- 
parando ad  omnes  terminos  fimul  6.9. ia.  fcilice* 
*7*  fr  dicere,  quod,  ita  fic  a.  ad  6.  vt  9.  ad  a7. 
Qempe  vt  fundamentum  aliquod  a.  ad  fuum  ter- 
minum 6,  ita  omnia  fundamenta  9*  ad  omnes  ter» 
minos  fcilicet  27. 

PROB.  V.  PROPOS.  XX.  Eucl.17; 

Si  Copo  fit  4 magnitudines  proportionales  fue- 
rint quofi  dtutfie proportionales  erunt . 

DEmonRratur  his  modus  argumentandi , ia 
proportionibus  , qui  dicitur  diuifio  ratio*' 
nis  . Namque  fi  tota  magnitudo  ac  , fit  propor- 
tionata  ad  fuam  partem  b a,  veluti  tota  o f ad 
fuam  partem  e d . 

Dicit  quot];  diuifas  eandem  feruare  rationem, 
fr  adhuc  eife,  ve  pars  a b ad  eiufdem  partem  alte- 
ram B c,  ita  pars  de  ad  eiufdem  totius  partem  al- 
teram e f . 

Quod  vt  probetur  affiumend?  funt  duarum  par- 
tium a b,  fr  ■ c arque  inuicem  multiplices,  qu* 
erant  L m , fr  m n . Deinde  duarum  partium  alte- 
rius quantitatisDE,fr  ef  «que  muhiniices  inuicc,  , 
& cu  prtmit  op,&  pq^.  Vbi  confideranducR,  e*, 
prima  prop.huius,  quod  iftx  multiplices  partium 
fimul  pofir*  ,vtoQ_,8fLN»  funt  quoque  *qu£ 
multiplices  totoruAC.fr  df:  Quo  notato,  rurfus 
accipiantur  eque  multiplices  partiti  as  , & de, 
fr  addantur  primis  ipfarum  mec  alfumptis  mul- 
tiplicibus (imula;  pofite  ex  fecunda  prop.  huius 
erunt  adhuc  *quc  mureiplices , nimirum  m n b. 
quantitati  ab,  & p q,s , quantitati  de,  ■ - ? * T 


Quoniam  n m prima  in  priori  fcrle  ex  multi» 
plex  fecund*  ab,  vrin  poReriori  <*peR  multi- 
plex fecund*  d e:  fr  n b.  tertia  prioris  feriei»  Ita' 
eft  multiplex  fu*  fecund*  a i,*t  tertia  qs  in  pO- 
Reriori  ferie  eR  multiplex  fu?  fecund?  d e; ideo, 
vt  ibi  docetur,fimalcompofii*prima,  tertiaque 
m a.  erit  etiam  ita  multiplex  fecund*  a b prioris 
feriri, fr  poRerioris  prima  cupi  tertia  p s fua;  fe- 
cuodz  de.  1 

Quo  pofito.  AffiumantUr  pro  prima  combinatio- 
ne toc*  quantitates  a c,  fr  d f,  qu*  vt  fupponitur 
dicunt  fimilem  proportionem  cum  fuis  partibus 
b A,  fr  de,  qu?  pro  fecunda  combinatione  affiu- 
mend*  funt,  fr  ita  fit  a c tota  ad'  a b partem,  vt 
D F tota  ad  d e partem;  quare  carum  multiplica 
fimul,  «quantur,  crefcunt  fimul,  atque  decre- 
fcunt  m omni  multiplicatione  ex  9.  defin.  nimlrd 
l n fr  o Quotorum,  fr  fundamentorum  refpeftu 
m n r , & PQ.S,  qu*  funt  multiplices  partium,  fr 
terminorum,  fed compofit*,vt  diximus  . Abla- 
tis itaque  partibus  IRis, ex  quibus  componuntor 
ab  *qu£  multiplicibus  m n hinc  fr  p O.,  inde  , qu* 
funt  communes,  tum  multiplicibus  totorum, tum 
multiplicibus  partium;  cum  crefcunt,  crefcent 

adhuc 
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Ili 

adhuc , cthn defici ant * deficient  quoque,  tdm 
cjuantur , fimiliter  xqmbuntur  remanente*  maK 
tiplices  hinc  lv»&  ot»  rcfidue  totorum, refpefttt 
quantitatum  fimiliter  rcfiduirtim  partium  hn,& 
Qf„  Sed  hac  remanente*  funt  etiam  multipli-, 
ecs  partium,  nimirum  l m partis  c b,8c  po  parti* 
f b ex  hypothefi,  io  prima  combinatione  i At  iit 
fecunda  r w ex  oftenf.  eft  multiplex  partis  a b, 
& s q,  partis  f.  D . Ergo  parte*  ab  ad  bc  inui- 
cem  proportionem  dicunt  vt  de  ad  bf,  ex  p.dcfin. 
cajari  earum  *qud  muiupikcs  fimul  crefcant » de- 
crefcant,  Se  arquantur  iuxta  quamlibet  multipli- 
cationem antecedentia  refpcftu  confequcntium . 

COROLLARI VM 

C*r  Oiilgehtnc  pofle argumentari, quod,  fi  par* 
j ad  totum  proportionem  dicit,  vt  alta  par* 
ad  fuum  totum.etif  pars  ad  partem,  vt  altera  par* 
sd  alteram  partem  dicat  proportiooem,tSim  r«ft£, 
quam  conucrsc  argumentando ;.  nimirum  ne  dum 
rriki  dicendo,  vt  ac  ad  ab,  ita  d f ad  de  : Ergo  vt 
Atadici  ita  de  ad  e f ; fed  etiam  conuersd,er-* 
go,  vtcBad  AB  ita  E f adDE  • - i 

COROLLARI  VM. 

' “-!,*»  »•'  I 

D Educitur  fecundo, nihil  interefle.qood  fum- 
mantur  pro  prima  combinatione,  parte* 
maiores,  aut  minores  ; quia  sequo  modo  valet  a ro- 
gamentum,vt  patet  . Nec  quod  afiumanturpritis 
maiores  partes ; vt  totis  proportionales,  ex  qao 
arguatur  j quod  edam  partes  eaedem  maiores  fine 
rcfiduls  partibus  proportionales , vt  fi  dicatur  vt 
ab,  ad  ac  j itaDE  ad  DP  . Ergo  vt  a B ad  B cj 
Sudi  ad  ef.  # 

iTHEOR.  VI.  PRO P OS.  XXI.  Euc.i8. 

St  dtttifa  magnitudines  fmt  proportionales  > 
naquoquecompofitA  erunt  pro- 
portionales. 

Hmc  propofitio  demonftrat  Illam  modum  ar- 
gumentandi in  proportionibus  dic  bonum , 
quo  deducitur  vt  definit  tono  »4,  quod  , fi  diuif* 
magnitudines  fiDCproponionalcs,coniudas  quo- 
que eandem  proportionem  feruare,qui  modus  ar- 
guendi ape  liatur  Compofitlu  rationi  f . Si  dentur 
ltaqu*  diuif*  magnitudines } nimirum  ab  , Se  bc 
proportionales  $ vt  funt  d p ad  f e . 

jt  — - f • */  Dicit  compofitas 

' f ^ quoq;  die  fimilt  pro- 

23  portione  corrcfpon- 

dentes,  Se  totum  a c, 
*A  partem  a c referri,  vt  totum  d e ad  partem  fe. 

Probatur . Si  enim  totum  a c non  eft  propor- 
tionetum  parti  fuse  bc  ; vt  alterum  totum  d e fu* 
parti  E e i erit  faltem  in  aliquo  toto  eorum  aliqua 
par*,  cui  corrcfpondeat  totum  fuum,  vt  parti  fu* 
alterum  totum  refertur . 

Affignetur  itaque,  & fit  In  linea  de  pars  k mi- 
Z9r  { Sitque  iuxta  aduerfarios  a c totum  ad  bc  par- 
tem,u d e cotum  ad  n e partem, quo  pofito  f equi- 
tur abfurdum  tali  modo . 

:■  Si  enim  cft , vt  ac  totum  ad  bc  partem,  itaDE 
1 totum  ad  n e partem  : Erit  quoque  dimdendo 
4 B pars  ad  b c partem  ex  prxccd.  vt  a w par*  ad 


ne  partem:  fed  ex  hypothefi  ,*vt  eft  ab  pars  «T 
b C partem,*  fic  quoque  eft  d f par*  ad  f e partem: 
Ergo  ex  1 6.  propof.  huius  pars  d irad  partem  NE 
affi gnatam  obtinebit  eandem  proportionem,  qui 
pars  df  ad  partem  fe  primo  politam  : ifuod ei- 
rum  proportiones  fint  fimiles  tertie  proportio- 
ni ; nimirum  ab adBC  . Sed  aiJtcdedcnS  dn  po- 
nitur maior,  qudm  antecedens  df  ; ergo  euan» 
fequens  ne  erit  maior  fequenteFF.  cx  propof.lj. 
hoc  autem  abfurdum  eft , quia  ponitur  minor  ab 
aduerfarijs . Quod  fi  pars  em  maior  ftatuacur  ipfd 
fe,&  velint  adu«?rfarii,qu6d  e d totu  ad  me  part£, 
fit  in  eade  proportione,  quS  repentur  a c totum 
ad  Bqpartcm, incidimus  adhuc  in  ide  abfurdum  t 
Nam  tuntf  erit  minor  me,  quam  ef,  qu*  me  cft  af- 
fignata  *b  ipfis  maior  . . 

Et  probatur  fimiii  argumento.  Qnoniam  enim 
cx  aduexfar  js.eft  a c totum  ab  * cpa«em  $ fic  ne. 
totum  ad  me  partem  ; poter  i mus  diuidere  ex  an- 
teced.  6r  afferc.qubd  ab  pars  fit  ad  b c partem;  fic 
dbi  pars  ad  m e partem . Verum  etiam  para  d» 
eft  ad  partem  Fft*V*  pars  ABad  partem  bc  cx  hy* 
poebefi  : qua  de  rc  D'M  fimiii  proportione  confen- 
t iet  ad  meJ  ac  »F  ad  fe  t quod  corii  proportiones 
terti*  proportioni  ,<ju*  militat  FoterB  a,  b c 
fint  fimiles ; Sed  antecedens  dm  ponitur  mioon' 
quam  antecedens  DF  : Ergo  etiam,  & confcqucns 
me  minor  effet  fequente  f e ,Se  tamen  maior  em- 
ab  aduerfarijs  conftituta  eft  quam  e f . firi.v. 

COROLLARIVM  I. 

Collige , quod  nihil  intereft;  an  arguas  priit* 
conuertendo  terminos  , Se  vtendo  conuerfionc, 
V.  g.  dicendo; fi  proportionem  dicit  ab  ad  fcqu£« 
tem  partem  in  prima  combinatione  bc,  quam  di- 
cit df  antecedens  in  fecunda  combinatione  ad  fua 
fequente  m fe,  igitur  conuertendo  terminos  erit 
fequens  bc  3d  fiwm  antecedentem  a»  in  prima  c6- 
binationc.vt  fequens  F E ad  antecedentem  fccun- 
d*  combinacionis  d f . Deinde  fequatur  is  ar- 
guendo compoficione  rationis  j Ergo  • Se  erit  to- 
ta ac  antecedens  ad  (equentem  ab  fuam  partem 
vt  cft  antecedens  de  tota  ad  fequentem  d p fuam 
partem  . Imo  poflitm , Se  adhuc  contrario  modo 
fumere  terminos,  & arguere  fequentem  quoque  , 
qu*  eft  pars  ab  fe  habere  ad  totam  ac  antece- 
dentem, vt  pars  d f fcqaens  ad  antecedentem  to«* 
tam  de.  1 > 

COROLLARIVM  II. 

C Ollige  hinc  illum  modum  argumentandi  ia 
proportionibus  cbfirnuri,  quo  arguitor  cx 
proportionis  fimilitudine, quam  habet  prior  linea 
ab  cum  fua  parte  bc,  comparata  proportioni, 
quam  habet  tota  pofterior  linea  d e,  cum  fua  par- 
te FE,quod  etia  tota  prior  ab  ad  fuam  reliquam 
partem  ab  fimiii  proportione  referatur, quam  to- 
ta pofterior  de  ad  fuam  reliquam  partem  df. 
Quod  ergo  ifte  modus  argumentandi  bonus  fic  • 
Probatur.  Nam  cum  tota  prior,  Acft  habeat 
ad  fuam  partem  bc,  vt  pofterior  de  tota  ad  fuam 
partem  e f, poterit  quoque  argumentari  dimdendo 
ex  ao.  huius,  Se  r<  {Tumendo  refidua  pro  totis,  qua- 
re reliqua  pars  a b,  in  priori  tinea  erit  ad  abla- 
tam c ■ 5 quo  pa&o  eft  d f reliqua  io  pofteriori 
linea  ad  ablatam  f e : Quaraobrcna  , 8c  poterimus 
conucrterc  propofitionem  * Se  c contra  dicere» 
quod  ablata  c b in  priori  linea  ad  refiduum  ab  eft, 

ficut 
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ficut  ablata  ef  ad  refiduam  df.  itcrumque  Com- 
ponendo ex  propof  ai  • Imius,  qubd /icur  fe  habet 
tota  AC  prior  ad  fua  parte  refidua  ab, ita  1 'e  habeat 
tota  de  poiterior  ad  df  fuam  refiduam  partem  . ' 


izp 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXIII.  Euc.a*- 


THEOR.  VII.  PROP.  XXII.  Eucl.i*. 

St  quemadmodum  totum  ad  totum  , ita 
ablatum  ad  ablatum ; reliquum 
ad  reliquum^ , vt  totum  ad 
totum  fe  habeht. 

SVpra  Id  quoque  oftenfum  eft  ab  Eucl.  ia  pro- 
portione multiplici , vt  quid  facilius  «Jieet 
demonftratio  ab  illa  nullo  pa&o  dependeat , cumi 
tamen  i multis  antecedentibus  , vel  mediati,  vel 
immediate  dependentiam  obtineat . Hic  itaque 
generaliter  oftendit  , & dilatat  prdpofitionetn 
etiam  ad  proportiones  irrationales.  Si  itaque 
reperiatur  aliqua  quantitas  ab,, qua;  tota  ad  aliam 
D £ limilis  in  proportione  fit , vt  cius  aliqua  pars 
ic,  eft  proportionata  alterius  parti  f.  f.  Dicit 
quoque  reliquum  A c ad  reliquum  D f limilent 
proportionem  conlcqui . 


A H 


4-*-, 


s 


Probatur . Nam  ex  propof.  1 6.  fi  in  prima  c6- 
blnatione  tota  antecedens  prior  linea  ab  ad  fe- 
qaenrem  pofteriorem  totam  d e,  vt  pars  a priori 
linea  b c antecedensin  fecunda  combinatlone  ad 
feqqentem  e f partem  ablatam  alterius  pofterio* 
ris,  licebit  permutare  terminos  $ & affirmare  ex 
propof.  19.  permutando  i Antecedentem  quoque 
totam  a 1 ad  antecedentem  bc  , quar  eft  fua  abla- 
ta pars , dicere  eam  proportionem,  quam  fequens 
tota  d e dicit  ad  fequentem  e f , qux  eft  fua  a fi? 
ablata  pars  . Iterumquc  cx  propof.  *o.  poterimus 
arguere  dluHUndo>Se  dicere  j Quod  fi  eandem  pro- 
portione, quam  dicit  tota  antecedens  ab,  in  priori 
linea  ad  antecedentem  bc,  qup  eft  ablata  fibi  pars, 
dicit  quoque  tota  fequens  d e in  pofteriori  linea 
ad*ab fatam  fui  partem  ef,*  Quod  etiam  reliqua 
pars  ac  prioris  line*  ad  bc  refiduum  in  eadem 
proportione  fint  ; quam  pofterior  df  ad  pofte- 
riorem fe  dictbauQuare  turfus  permutando  erit, 
vt  ac  fundamentum  adD  f fundamentum,  vt  ter- 
minus bc  ad  tefcminum  fe  : hoc  eft  , vt  tota  ab  ad 
totam  DE,quar  ex  hypoth-vc  bc  ad  ef  comparatur. 

COROLLAtRIVM 

Hinc  apparet  propofitionem  ij.  efleintelli- 
gendam  vnUierfalitcr  j ciim  vmuerfalitcr 
fit  verum,  qubd»  fi  fit  totum  ad  totum,  vt  ablatum 
ad  ablatum ; etiam  reliquum  ad  reliquum,  ita  erit 
vt  totum  ad  totum  j 8c  ideo,  quod  , cum  fit  a c 
suior,  quam  eo,  quod  etiam  fit  rcGduum  B c ma- 
ius quam  fg  adhibita  figur.  propof,  illius . 9 


Si  fint  quotcumque  magnitudines , O*  alia 
ipfis  aquales  numero  \ qu<e  bina  in  ea- 
4 dem  ratione  fumantur,  etiam  ex  squali- 
tate in  eadem  ratione  erunt . 


DEmonftrauic  fnperius  Euclides  in  propof. 

14.  qubd  binx  fumprx  in  eadem  ratione 
quantitates  cfient,vel  squales,  vel  minores , vel 
maiores alijs quantitatibus  fumptis,  vt  bin*  pari- 
ter fecundum  proportionem  fimilcm  atfprimas  : 
none  ‘demonftrat  efic  etiam  proportionales  , ex 
qup  defumitur  modus  argumetandi  ex  Squalitate 
vocatus . 

Sint  itaque  magnitudines  ABC.&  atie  tres  dff. 
Sitque  prima,  &■  antecedens  a ad  fuam  fecundam, 
& fequentem  B.in  priori  teroario.vc  in  pofteriori 
prima  d , & antecedens  eft  ad  fecundam.  Se  fe- 
quentem e . Sit  quoque  b modo,  vt  antecedens 
pofitaad  tertiam  c fuam  fequentem  In  priori  ter- 
nario, vt  in  pofteriori  fecunda  e fumpta,  vtante- 
cedcns  1 eft  ad  tertiam  f fequentem  fuam . Dicit 
cjt  * qualitate  prima  a ad  tertiam  c in  priori  terna- 
rio ita  referri , vt  in  pofteriori  prima  d ad  tertiam 
E intermittis  medijs  terminis  b,  &r  e . 

Quod,  vt  oftendatur , accipit  fingulis  quanti- 
tatibus prioris  ternarij  finguLas  lineas  qua- 
rum quplibet,  ita  multiplex  fux  cuique  lines  af- 
{iimantur,  vcaflumuntur  in  pofteriori  ternario 
multiplices  o , f,  qj  correfpondentibus  lineis  ; 
Lines  itaque  l,  & of  fint  arqud  multiplices  pri- 
marum a»  Be  o,  V.  g.  duplari  m vero,  Rr  p fint  ar* 
qux  multiplices  fecundarum  $,  & s,  V*g.  tripis; 
n obundem,  fint  xqud  multiplices  tertiarum  V.g. 
quadruplx. 

Probatur » Nam  tum 
In  priori,  tum  in  pofte- 
riori ternario  prrmirft 
multiplices  L»  o,  relatx 
ad  tertiatum  multipli- 
ces n,  & q^crcfcunt  de- 
crefcunt. pariter  acfqua- 
cumque  multiplicatio- 
nem , vel  etiam  eis  se- 
quatur. ErgoprimxA, 
Rr  d quibus  fune  multi- 
plices ex  9.  definitione 
in  eadem  proportione 
erunt  refpc&u  tertia- 
, tum  c,  8r  f.  r \ 
t Remanet  antcc.  probanda . Probatur  autem  ex 
14.  propofitione  huius  . Nam  multiplices  binx 
in  eadem  proportione  furauntur,ica , vt  li)  priori 
ternario  multiplicium, *ita  refpiciat  prima  multi-  ’ 
plex  L fecundam  fuam  M,  ficut  in  pofteriori  muK 
tiplicium  ternario  prima  multiplex  o , refpicfc 
fua  multiplice  p»  & idc  dicas  de  fecunda  multipli- 
ci m relata  ad  multiplicem  tertia  N,  qux  ita  fc  ha- 
bet ad  cam,vt  in  pofteriori  ternario  multiplicium 
fecunda  v ad  fuam  tertiam  ci.comparata . 

Ratio  huius  ex  propof.  4.  huius  defumitur . 
Quod  multiplices  antecedentes  ad  fequentes  fu  as 
eam  habeant  proporttoncm,quam  habent  fimpii- 
ces  antecedentes,  quibus  multiplices  funCad  fu  as 
fequentes  fimplices  . Quare,  ciim  antecedens  a 
ad  fequentem  b In  pripn  (i  triplicium  linearum  ter. 
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1)0  TRACTATV 

nario  fit,vt  in  pofte  riorl  antecedens  d ad  fcquen- 
tem  E ex  hypothcfi > fequitur,  vt  tali  quoque  pro- 
portionis fimilitudine  afficiantur  earum  multi- 
plices jta,  vt  fit  t ad  M,  vt  « ad  r.  Rutius 
cum  pariter  ex  hypothefi  b ade  prioris  ternarij 
fit,  vt  e ad  fj  quod  earum  multiplices  quoque  in 
proportione  fimilitudinem  dicant  ita  , vt  fit  m 
ad  N »,vt  p ad  q_.  Cum  itaque  ita  fit  L ad  M,  vt  o 
ad  V j &r  m ad  n,  vt  v ad  Q^erit  perpetuus  nexus, & 

' fimultas  ex  propofi  14.  huius  L,  8r  o in  cremento 
decremento,  & aquatione  refpeclu  extremarum 
Kf  & Q...  Quare  ex  defin.  p.  fimplices  eandem  di- 
cent proportionem»  & a erit  ad  c,  vt  d ad  f . . * 

COROLLARIVM  U 

QVod  fi  fint,fcu  maiores,  fen  minores  eodem 
pafto  probatur  V.g.  ponamus  in  priori  ter- 
nario adefle  x,qu*  fe  habeat  ad  a,vc  in  pofteriori 
Z ad  D,erit  quoque  ex  eodem  argumento  x fumpta 
vt  prima  ad  b quae  tunc  erit  terna,  vt  in  pofterio- 
ri  2 prima  habet  ad  E,  qua*  tunc  erit  tertia , Se 
eodem  modo  de  alijs  quibu fcumque » vel  antece- 
dentibus, vel  fequentibus  oftendetur  . 

COROLLARIVM  tU 

COlligitur  fecundo  effe  bonum  illam  modum 
arguendi , quo  deducitur;  quod  ex  eo,  quia 
proportionem  fimilem  habeant  b ad  c,  vt  e ad  f, 
quod  etiam  fimilem  proportionem  lineas  ad  li- 
neam pudatam  ipsa  C quadruplo, vel  vt  libe*  ma- 
iorem habebit,  ac  altera  x>  ad  lineam  pandatam, 
quadruplo,  vel  vt  libet  fqoe  maiorem , Maiore* 
enim  »ft«,  cum  fint  in  pfopoPtione  multiplici  di  - 
dem,  pofiunt  fumi , vt  terti»  ; vnde  ex  «qualita- 
tis argumentatione  licebit  inferre  earum  propor- 
tionem , cum  primis  , & dicere  ; ex  eo , quod 
c fit  ad  s,vt  f ad  £,  multiplicem  quoque  ceflc  ad 
B»  vt  multiplex  ipfius  F ad  e . 

THEOR-  IX.  PROP.  XXIV.  Eucl.  ij. 

Si  fint  tres  magnitudirtts,  tduque  ipfis  ttqui- 
les  numero,  qux  bime  m eddem  ratione 
fumamur,  fuerit  autem  perturba- 
ta earum  proportio, etiam  tx  ae- 
qualitate m eadem  ratione 
nunt . 

DEroonflr.tBr  Mc  argument. itionem  n fqaa- 
litate  efle  bonam,  eciamfi  proportio  fuerit 
perturbata:  Sic  ergo  ternarium  prius  linearum 
ABC,  & aliud  pofterius  d e F,  in  quorum  priori 
proportio  prime  a ad  fecundam  B aiJimilctur  peo. 
portioni,  quam  habet  fecunda  s in  pofteriori  ter- 
nario ad  tertiam  F,  at  quam  proportionem  habet 
prima  d huius  pofterioris  ternarij  ad  fecundam 
fuam  e •,  habeat  quoque  fecunda  b prioris  cernar! 
ad  tertiam  c. Dicit  iejuoi  prima  a ita  proportione  re- 
feretur ad  uniam  c m priori  ternario ; fiemt  in  po~ 
flcriori  prima  d ad  tertiam  f refertur . 

Quod  vt  probet , aflumit  srque  multiplices  in 
fingulis  ternarij»  ita,  vc  prima  a,&d  «que  mul- 
tiplices habeant  L,  & o,  V.g.  duplas;  UcUnd* 
vero  b,  Se  e «qu^  multiplices  obtineant  V.  g.  eri- 
pias m, 8e  p ; At  terti* c,  8c  t *qud  multiplices 
nancifcantnr  n,  & q.,  V.  g.  quadruplas . 


S IX.  PARS  IL 

Probatur  ternarium  multiplicium  cura  alio 
multiplicium  ternario  m .rationepei  turbata con- 
uenit ; ita  vt  prioris  prima  l ad  fecundam  m refe- 
ratur  fimiliter  , ac  in  fecunda  f ad  tei  tiam  q in 
pofteriori  ternario : haius  vero  prima  o ad  fecun- 
da r referatur,  vt  in  priori  fecunda  m ad  tertii  n. 


A L 
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Sed  iam probatum  efi  if.  propof.  huius  , quod 
in.  ratione  perturbata  prim*  V.g.  o,frL  crefeunc 
deercfcunc  «quantur  fimui  , firvnain  qualibet 
multiplicatione  Se  rcfpe&u  quantitatum  n,&qj 
inuiccm  in  crcfcendo , & dccrefcendo , vel  fe  «- 
quando  feraper  mdiuiGbiles  comites  eodem  mo- 
do fe  gerunt . 

Ergo  line*  fimplices  nimirum  a prima  dicet 
eam  proportionem  cum  tertia  c in  priori  terna, 
rio ; qualem  dicit  prima  d ad  vitimam  r in  pofte- 
riorl . 

Probandum  remanet  itaque , quod  multiplices 
tum  huius*  tum  alterius  ternarij  in  ratione  per* 
turbata  conueniant , ex  propof.  18.  quia  partes 
cum  pariter  multiplicibus  in  eadem  ratione  funt, 
fi  fumantur  prout  inuicem  rcfpondent : Cum  igi- 
tur fimplices  fint  partes  multiplicium,  quod  ea- 
rum partibus  fint  «quales,  patet,  quod  h fimpli- 
ces in  ratione  perturbata  fibi  correfpondcnt  , 
eodem  pa&o,8r  multiplices  fibi  correfpondebunt 
in  eadem  ratione  perturbata  : Vnde  ita  L erit  ad 
M,  ficut  f ad  Qj  &o  ad  p,  vt  Mad  N. 

THEOR.  X.  PROPOS.  XXV.  Euc.14. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit  ra- 
tionem , quam  tertta  ad  quartam  : ha- 
buerit autem , C?*  quinta , ad  fecundam 
eandem  rationem , quam  fexta  ad  quar- 
tam : Etiam  compofita  prima  cum  quin- 
ta, ad  fecundam , eandem  habebit  ratio - 
nem,quam  tertia  cum  fexta,  ad  quartam . 

QVod  demonftratum  eft  S.  propof.  de  pro- 
portione multiplici , modo  hic  de  omni 
proportione  etiam  irrationali  oftenditur  . 

Si  fint  tres  magnitudines  m priori  ternario, 
quarum  prima  a ad  mediam  b eam  dicat  rationem, 
quam  in  pofteriori  prima  d ad  fecundam  e,  & rur- 
fus  ad  has  medias  nimirum  ad  a in  priori  terna- 
rio teitiac  eam  proportionem  dicat , quam  in  po- 
fteriori tertia  f ad  mediam  B habet:  Afhrm.it  cotn- 
pojit at  (juotjke primam  a <jr  ttriium  C,quod  in  pu- 
ftatis  expretfum  eft  prioris  ternarij  fimili  pro- 
0>rtione  refpicere  b,  ficut  compotitas  primam 
d&  tertiam  F pofterioris  ternarij  ipfam  e. 

Probatur  itaque  obferuando  prius  ; quod  cum 
tertia  dicat  proportionem  ad  fecundam  tum  in 
vno,  tom  in  alio  ternario  ex  hypothefi,  comer  st 
arguendo  etiam  media  m quolibet  eoru  erit  pro- 
portionalis  certip , iu  vc  b fit  ad  c eodem  modo. 
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DE  PROPORTIONI 

ci  eft  ad  r : quia  ex  hypothcfi  c eft  ad  b,  quem- 
dmoJum  e eft  ad  r . 

Quo  fuppofito.iam  poffumus 
arguere  ex  p qualitate  Iccundunt 
documenta  prooof.  x£.  quia  ha- 
bemus bioat  in  vn oquoqu e ter- 
nario,tuni.priori,  tum  pofterio- 
ri  fibi  proportione  fimili  ref- 
pondentes ; namque  ita  eft  a ad 
b io  priori  ternario,  yt  o eft  ad 
e in  pofteriori,  Se  ita  b eft  ad  c \ 
in  pr  ori,  ficut  e eft  ad  f in  po- 
fteriori . 

E^o  ex  iqualit atet  ita  prima  a in  priori  ter- 
nario proportionabitur  ad  tertiam  c,  vt  in  pofte- 
riori prima  o proportionatur  tertiae  F.  Et  iam 
poteris  arguere  « m pone* do  ex  documentis  prop. 

1 1.  Se  addendo  a primi  linea  jC  , quod  per  pun- 
datam  exprimitur»  dicere  quod  tota  ap  nimirum 
continua,  &c  puu&ata  ad  c dicae  fimilempro* 
portionem;  vt  dicit  tota  DC^nimiru  continua  cum 
Fpun&ata  ad  f . 

At  aJ  hoc , vt  tandem  deuenfamus  ad  conclu- 
fionem  oportet  conftitoere  aliam  argumentatio- 
orm  ex  xqualitate.  Iam  enim  habemus  ex  didis 
vlque  adhuc  a primam  cum  c pun&ata  s.  ap 
proportionatam  ad  c ficut  prima  o Q^proportio- 
‘ natur  ad  F $ Sed  ex  hypothefi  quoque  o eft  ad  b 
proportionata,  vt  eft  P ad  E . Ergo  ita  erit  ex  z- 
qualitate  tota  ap,  nimirum  continua  ac  cumcP 
pun&ata  ad  s.ftrt  eft  proportionata  tota  DQ,,nimlr 
rum  continua  df  cum  f Q. pundata  ad  e,  * 


BVS  IN  GENERE.  , ij« 

C O ROLLARIVM 

COiligit  hie  Clauius  ; quod  hoc  modo  argu- 
mentandi , quo  vfi  fumus  pofTe,  Se  demon- 
ftrari,id  quod  oftenfum  eft  propof.  6.  de  propor- 
tione multiplici  conuenjre  omni  proportioni. 
Nimirum,  quod  fi  dux  magnitudines  ad  duas  eatf- 
dem  habeant  proportionem  , Sc  detradx  quidam 
habent  ad  epfdjtm  eandem  proportionem»  Se  reli- 
quas,que  remanent, ad  eafdcm  eandem  proportio- 
nem habituras , Nam  pofitS  eadem  figura  a (fu- 
mes pro  prima  prioris  ternari)  totam  ac  cum  pu- 
datac  p , Se  pro  pofterioria  ternari)  prima  df 
cu  pundata  F Si  ergo  auferatur  c,Se  9, Se  po- 
nantur rurfds  pro  terti;s,ita  quod  ad  fecudas  fuas 
B,  & * eam  habeant  proportionem , quam  habe- 
bant,quando  erant  coniuadx.  Relique  ac,  & d f 
ad  eaidem  fecundas  i.  Se  e eam  proportionem  ha- 
bebunt,quam  prius  habebant  ihtcgrx  ad  b.  Se  a . 
Pr . N 20  c eft  ad  B,vtF,ad  e : Ergo  conuertendo, 
vt  fecimus  prius.,  b erit  ad  c,  vt  e ad  f , Quare 
ex  xqualitate  tota  a c p erit  ad  c,  vt  tota  d f cl  eft 
ad  f ; Erga  diuidendo  ita  eft  a c ad  c , vt  df  ad  f ; 
Et  quia  ex  hypothefi  ita  eft  c ad  b , vt  f ad  e;  Ideo 
ac  , Se  d f poterunt  poni  pro  primis  c,  & f pro 
medijs  , & b , Se  e pro  terti j$,  Se  ex  xquali  argu- 
mentari , ita  cifc  ac  ad  ■ » vt  d t ad  »,  quod  eft 
propolarum  • 
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IN  VI  LIBRVM  EVCLIDIS 

• ! V'  »1 W • - < 1 ■ i 

■ -De  fwqmMtie'qu*ntitath  continua . 1 

Ifis  proporjionitllS  gencricis  ad;  particulares  defeendimus  iuxta 
diucifltitctn  materis,  quibus  prxcipuc  applicamur , Nam  alia  eft 
propottro  numerorum,  alia  eft  quanrttatfs  continuis  Quantitatis 
vero  continua;  duplex  cft,alif  rationalis,  alia  irrationalis  . Modo 
vero  agimus' de:  quantitatis  continuar  proportione  ptout  pratfcindit  ab  irra- 
tionali,, feu  rationali  . " 


EXPENSI  O I.  - i 

m/  * s , i..  *•  3 • ‘ji  *:.v.  ■*  'I  V ,?A 

De  prinapijs  huic  fytyjuf  f Reflantibus,. 

PRincipia,quz  huic  expenfioni  ftmim£dtffi*r- 
uiunt  funt  definitiones  quidam  figurarum  , 
quf  proportiones  fundant . 

DEFINITIO  I. 

SInrles  figura  refffflnea  funt»  qua  & angulos  fin - 
guloi  fingulis  aquales  bibent, atque  etiam  latera , 
qua  circa  angulos  aqual  s proportionalia . 


Figor*  illa*  fimlJes  . 

quales  habent,  vt  fu»C  i njg^aogulo  A,& D;an- 
gulo  e,  & c angulo  fralbo»  fir  latera  proportiona- 
lia circa  arquales  angulos' ; ita  vt  fit  trianguli  ni- 
gri crus  co  ad  alcertam  BDaiufdcraj  Veluticrua 
B e albi  ad  crus  a e liufdem,  quz  complectuntur 
angulum  e album  aqualem  angulo  p nigro, fiup 
crura  przdida  dc,  S*  b d corapjc&untur , & frt 
de  al  js  cruribus  . Quapropter  quadratum,  & lv-; 


, \-Ideft  , cum  in  prima  figura  fuerit  fundamen- 
.fum  proportionis,  & ia  fecunda  terminus  pro- 
portionis eiufdera:  in  eadem  vero  fccurjd»  funda- 
jnentum  reperiapm.ajtcrius  proportionis  corref- 
.popdcntjs , Sc  huius  .terminus  in  prima  ? ita  vt 
«djiarpm  proportionum  fimilium  nulla  /it’  tota  in 
.Vjuca  figura  $ fcd  fundamentum  fu  in  vna  termi- 
nus in  alia;  bz.dicpntur  figurar  reciprQc*  . Sic 
in  fig.  prarccd.  fi  fit*  A e ad  b d , vt  b c ad  ia  di- 
cerentur illa  duo  triangula  figurat  rccipro- 
Cf .quia  ae  cft  fundamentum  vnius  proportionis* 
&ba  terminus  alteriusin  triangulo  albo , fic 
& bd  cft  terminus  prima*  proportionis  » 8c  bc 
, fundamentum  fecundg proportionis  in  triangulo 
nigro . 

DI E IN  ITIO  III. 

3»nmmm  &mediam  rationem  re 3 a 
JeSa  ffif  dicst0T»tim  vt  tota  ad  maius  Jeg- 
i,  ita  maius  figmentum  fuerit  ad  minut . 
ta  [indatur  in  c,  vt  corrcA 

eadem  propbrOflJe  fimili  tota  ad  maius 
fegmcntuqi  a c > vt  idem  maius  Tegmentum  a c 
ad  minus  c » refertur;  tunc  dicitur  fega  in  c ex- 

A C -v.  B trenia,  & media  ratiotie  . 


D E:F  I N I T I O IV. 


gura  altera  parte  longior  non  funt  fimiles  figVr^l^'  A 
quia  latera  quadrati  habent  circa  quemlibet 


It  i tuito  cum  f libet  figura  esi,  perpendicularis  J 
. veniit  ddbqfim  Hedufla  . 

n . Ptolomxus  in  libro  de  Analcmmate  inquit  , 

gulum  rettum  proportione  a perlitatis ; at  fig*.  Meniuram  debere  ilfc  certam,  & determinatam, 

rz  altera  parte  Jongiqhs  proportitfcnl  ipc qirali-  propterrp,  cum  omnes  redz  lincz;  que  a vertice 

tatis, Iicct  alioqui n , tum  vnius  , tum  alcfciuifi-  ajicui|tf  four*  ducuntur  incertz  fint,&  indeccr-. 

gurz,  anguli  line  zquales , vtpotefcdi.  Vode.  'piinatz,  iq^ritb  fola  perpendiculari*  rationem 
et.amconftat  omnes  figuras^re#!!. nebunt,  ^cnfuHbi  vendicat , & altitudinem  cuiuflibet 
zquilatcrz , 8c  zquiangulz , 8c  rit.mcro  entejp  , £$£&gur«  metitur  i fic  figur*  q c a e altitudo  eft  pc 
tum  laterum,  tum  angulorum  conftant,  clVc  itSKf  cailens  in  latus  qa.  Poteft  tamen  quodlibet  aliud 

ccm  limilcs,  Iicct  maxime  fine  inzquales  . latus  conftitui  pro  bafi,  8c  linea  perpendiculari* 

a remotiori  angulo  deducia  (acumen  enim  iilius 


DEFINITIO  II. 

RCcipnttfi/jart  fur.t,  ,t,m  :rt  ftrtijut  figura  c»- 
tllcdcnlcl  , c conjequmtet  mimum  termini 


Jmi , _ 
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IN  SEXTVM  EVCUDIS 


anguli,  vertex  eft  ) dicirur  ajcitudo  figur*  illius, 
fic  v a in  latus  c q.  dcmi&i  erit  altitudo  quoque 
figur*  • Nora  definitione  dc.compofitione  Katip- 
nuro,  quam  ponit  bicEuclidcs  die' Tqpra  explica* 
tam  Tra&.p,  Exp,  s-  P,e(.7-  nr?4*  ■ f 

d ei  i o,  ,y. 

Ty^f ali  i'lograiiimum'fie  unctum  aliquam  tcEifinlir 
1 Kc.m  applicatum  deficere  dicitur  perJlelogrw 
mo  f qmto  <o  pon  occupa  unam  iffartf  j Excedere 
vero  quando  occupat  ina  urem  lineam,  quam  fit  ea  /e* 
cuu-tion  quam  oppicatur ; ita  torner,  vt  purallelp- 
grimmmh,qudi  deficit , Vtl  Ixetdit  Wi applicato  ean- 
dem habeat  altitudinem,  quam  ipfiim  p alit  Ingram- 
mum  appfifptpm ; & constituat  umeo  totum  vntim 
pariH  logrammum . 

Sit  dau  re&i  Hnea  a i/fuper  quam  conflitua- 
tur  parallclogrammum  a c np,/ eoius  latus  ac 
totam  longitudinem  line*  ab  nor» arcuet,  fcd  4e- 
fite  bj  cuncparallclogrammum  ae  erit  deficient. 
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5r  fi  interrogetur,  qqojtjcf  &u  i hicdcfc&uS  eric 
parajlelogrammum  e 3 n-grum  occupans  rcliquu 
lineae  c c fdc 'pandem, altitudinem  cum  deficiende 
a e obtinens,  & cum  co  par^lklngrammum  vni- 
cum,  vt  g y con/i  nuens  . Q-»];Jc  fit  bnea  A C,  & 
ei  applicetur  p.iralMogrimii  maius -j  o,quod  if?ja 
excedat  latere  Af,m  pane-jQ^uoc  parallelograh». 
mumerit  abundans , aqt  excedens  * Exccfius  au- 
tem erit  parallclogrammum  nigrum,  e b habens 
eandem  altitudinem,  cq«i  pr*J> tjo  bo  8c  cum  co 

idem  parallclogrammum  * 

• sj:  i.T.v.  7i . o’*v  :r.  i . » 

P E.F1  N.J.T  IhQ.^L  -u.e 
, «;»'.•*  • ft,i| 

H Omq/qga  fitnt  yaputit.uci,  cum  , vna,  funda- 
m enpa^CfT  antectUntia  proportionem  , alt^a 
terminat  e mtitftt.  vel  covjpqucntei . 

Cum  itaque ajliqu^  quantitas  habet  in  Oriunda- 
menta,  Sc  antecedcndArationurrK  ili^  terminos 
correfpoadcaces,ill£  quantitates  dicentur  homo- 
logfi . * ,;j 

Y.gin  fig.  jef.I  .Si  f}^ rus  ab  albi  ad  crusacal- 
terius.  nigri,  vt  ae  albi  ad  BD  ^igri;dicuntur  trian- 
gula figju.rx  Homologa  cum  fundamenta  ambo 
ab,  Be  Afr  fine  in  albq^&rraini  sc , Se  *d  ambo  in 
f l8S*  <?  *’ a f e i*  trtdl-  f.  a'  ; 

\r£  1,0."  ii. 

■ ' I lilfpu  M o*'!  . :i  '7*  •:  H 

• Ete  propartidne  Utctub}  tf/iwgutorum . 

^1p  d^angali  pr/p^p^um  figurarum  fint  fic 
ea^xqpibus  figurxx^Uquft  cqnllituuntur.: 
Hinceft,  qnbd  in  prinus  de  proportione  UtCr 
tam  agar u£,  cjujj  ca  ar^tunV»  atque  conlliumnt . 

• /.-,■%  i . o :n  Qt>  - A 

i**»  : _ d . ■ \ • 

. Ztti-ut  f‘  .•  “•> * 
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TUEOR.  I.  PROPOS.  I.  Eoc.i.  ' 

TritnguU , O-  furaUctogramm.) , tjuor.nm 
eadem  fuerit  altitudo , ita  fe  habtr.l 
later  fe , vt  bafes,  ! 

"i*  i i . /<  i fc  • 

CVm  triangula,  8c  parallelogramma  ex  def-4. 

Habeant  altitudinetn  eandem , eum  fuerntjc 
confiituta  ioterjeardem  parallfclat>ob  eandem per- 
pendicularcnvqaaQftConfequnntur.  Conftituanr 
tur  primo  duo  ttitogula  nigra  inter  parallelus 
i au,&  bg  . Dicit , quiedltxc  triangula  proporno- 
nem  fimilem  ad  ipuicem  pofiidcnt,  quam  bafes  a 
<c  QAod  vt  probetur  in  parallela, qufc  bafes  iofuM, 
afiiimcnd*  funt  b.ifibtts.aa^uales,  nimirum  bafi  bh 
trianguli  bh  a vna  aequalis,  qu*  fit  Hc.coniun- 
grndx<Jue:funC«3*l4\^«tquit triangulum  H ac 
arqual e triangulo  nigro  fibi  contermino  ex  i.Co» 
^olbpropof.  jpi,  primi 

Ruriufque  alteri  bafi  F ii  trianguli  nigri  afTu- 
tnendar  fupt  .rqualesi  V'.  g.  3u*  R o,  &b c,  con- 
iungei#a:.quc  iunt  redis  o d . &r  nai  facientqt 
} triangula  rod  ,.&r.QDG.cx  CqCd^*1-  P?0P*40APr‘* 
mi  atqualia  nigro  fdr. 

J->  ; h '•  ’• 


Probatur  . Bifes  Criangulorum  alborum  pqiiBr 
'ftsfunt  bafibas  nigrorum arlangu lorum  4 ipfaq; 
triangula  Aiis'  inangabs  conte rn»bu*  probw» 
funr  e?  Coroll.  1 . propof^o  primi  aequali* : Er- 
go funt  xq  <*  multiplicia  bafis,  & tuiaogulum  al- 
bum bafi  fu*  eontermimr  » St  nigro  triangulo 
b a h pro  priorkpari . vSieuttriangulxduo.dueqi 
eommbifts  ro,&og  funt  aeque  multiplices  eiuf- 
dem  bafis  f ».  s &trlariguli  nigri  f d e.  pro  fe- 
cundo pari  : nimirum  bafes  quidem  bafibus  mul- 
tiplices, ficu?  trianguli  tri teguli* , ^ 

r.  Cum  ecgo  ia  quacunque  multiplicatiopc  bafis 

bw,  8e  trianguli BAH‘*qu£  moltiplices  te^riaio 
pari  crefcant,  vel  dccrelcant,  vel  zqnentur  pari- 
ter relatae  ad  «qui  inuicem  multipHtcs  bafis  F&., 
Be  trianguli  nigri  pds.  in  fecundo  pari;  dicendum 
eft  ex  defio  9vtta&.9..triangulum  nigrlim  bah  ad 
irgrum  Tx>B^eam.Jvabere  proportionem,  quatit 
Habet  bafis  bm  ad  balim  FR.,&  ideo.qupd  bafium 
ad  bafes , Sc  triangulorum  ad  triangula  fic  pro* 
portio  fimilis^  - 

».*  Probatur  quoque  <fc  parallelogramit  • Partes 
cum  pariter  multiplicibus  ia  eidem  funt  r at  lope 
«x  18.  lib.f.  Sed  txiaogula  funt  dimidia-  parallo- 
Jogrummorum  cX  propof.-^9.  primi : Ergo  cum 
-triangulis  in  eadem  fiim  ratione  j Sed  triangula 
<n  eadem  funt  talione, vt  bafes ; Ergo,  gr. paralie- 
logramma.  Et  erit  parallelogrammum  BQ,ad  pa- 
railclogrammum  re,  Vt  bafis  bh  ad  bafien  fK . 

1 T ' >:  • , - i 

. - COHOUA1UVM 

Colligitur  ex  Commandino  ; quod,  fi  trian- 
gula habeant  atqualcm.vcl  eandem  bafim  fc 
Habere  ad  inuicem , vt  altitudines  , V . g.  trian- 
gulum c © L nigetun  ^dr  triangulum  e m f nigrum 
erunt  inuicem,  »i  olutudinci, nempe  pcrpcndicu* 

lares 
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lates  pnnfiat*  id,  fc  a rj  Namque  , (i  trahatur 
£H.&  es  erunt  tria- 
gula  pundata  CED»5r 
«E»,  vt  altitudines 
b d,  8f  h F pro  bafi- 
bus  vfurpatf , fiqui- 
dem  erunt  inter  pa- 
rallelas AC,  &db,& 
inter  f h , & ec-j 
Sed  triangula  pandata  funt  xqualia  nigris  ex 
prop  39.  t.  Coroll.  vtpote  inter  eafdem  paralle- 
las, Se  fuper  cande  bafim  conflituca  : Ergo  nigra 
triangula  in  eadem  proportione  funt,  ac  alticudU 
nes,&  vt  altitudo  BDad  altitudinem  fh.Tic  cdl  ad 
?mf  i quod  Sr  dicendum  eft  de  parallelogrammis, 
cum  fine  dupla  triangulorum,  prout  in  probatio* 
ne  propofitionis  actum  c't . 

THEOR.  II.  PROPOS.  II.  Eucl.  i. 

Si  ad  vnum  trianguli  latus  parallela  duBa 
fuerit  ttcU  quadam  hneajiac  proportio - 
naltter  ftcabit  ipfius  trianguli  Utera;  O" 
fi  trianguli  latera  proporttonaliler  fifia 
fuerint , qua  ad  fiBiones  iunBa  fuerit; 
reda  linea , erit  ad  reliquum  ipfius  trian- 
guli talus  parallela. 

ASferit;  quSd , fi  in  aliquo  triangulo , vt  in 
triangulo  ABC  ducatCTr  parallela  ad  aliquod 
laterum  V.g.  d b Jmc  prcpartionaliter  fetabit  rru- 
ro  reliqua  a »>dr  ac,  &r  hoc  pro  prima  parte  . 

Ad  quod  demonftrandum  ducit  lineas  dc,  8e  kb 
pandatas,  qux  faciunt  duo  triaoguia  minora  fu- 
per  eandem  bafim  de  conftituta, 8e inter  paralle- 
las ac,  Se  db,  nimirum  triangulum  D e b,  Se  aliud 
DEC,  tjuxex  propof  39.  i Cor.i.  erunt  xqualia. 
Probatur  triangulum  n.grum  e/l  ad  panda- 
tum d e b,  vt  bafis  ad  ad 
bafim  DB . 

Rurius  idem  triangu- 
lam nigrum  eft  ad  aliud 
pundatum  d e c ia 
eadem  proportione  ve» 
luti  eft  bafis  ae,  ad  ba* 
fim  ECex  prop.t.  huius'. 
Sed,  vt  triangulum 
nigrum  fe  habet  ad  vnum  ex  triangulis  pundatis 
V.  g.  ede.  ita  fe  bibet  ad  aliud  dec,  ex  propof.7, 
quinti, cum  vt  didumeft  harc  triangula  fint  x- 
qualia  ; Ergo  vt  fe  habet  bafis  trianguli  nigri  da 
«d  bafim  pundatiDB;  ita  fe  habet  eiufdem  trian* 
guli  bafis  ae  ad  bafim  pundati  EC.  Quare  crus 
ab  eft  fedum  proportionaliterin  d ca  proportio- 
ne, qui  fedum  eft  crus  ac  proportionaliter  in  b. 

St  eunda  vero  pars  conuertit  priorem,  & dicit, 
quod  fi  trianguli  latera  abc  feda  fuerint  propor- 
tionJiter  io  d , Sc  fi  itnta%que  puutia  coamngtt 
et  it  paralleli d . 

Probatur  vero  ex  eb,  qubd  triangula  d e c,  & 
OEi  fint  xqualia ; Ergo  ex  Coroll.  *.  propof  39. 
primi  inter  eafdcm  parallelas  de, fis  bc  funt  autem 
xqualia  ex  9.  quinti j quia  eidem  triangulo  nigro 
funt  proportionalia.  Sunt  etiatn proportionalia 
eidem  nigro  ex  prima  huius  propof.  quia  habedt 
bafes  eiufJc  nigri , bafibus  fimiliter  proportiona- 
les,& di  da  ad  db,  vt  ae  ad  e c ex  hyp.  Sc  infuper 
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funt  inter  eafdcm  parallelas  A8,SfPe,&'  inter  ac,8c 
nq.i  fiquidem  cumdefinanc  in  eundem  verticem; 
etiam  inter  ' parallelas  Eafdcm  erunt  • *Ergo 
vt  bafis  da  ad  bafim  db  ;fic  triangulum  nigrum 
ad  triangulum  bde:  Sc  vc  ae  ad  e c bafes  ; ftc 
trlangulum  nigrum  ad  triangulum  DEC : Ergo  al- 
bi  D E c , & b D b erurtt  inuicem  xquales  cx  9. 
quinti . Quare  ex  Coroll.i.  propof.39.  erunt  in- 
ter parallelas.  • 


THOR.  III.  PROPOS.  III.  Fuci.;. 

Si  trianguli  angulus  bifariam  ftBus  fuerit; 
fecans  autem  angulum  reda  linea  fe- 
cucrit,(f  bafim',  bafis  fegmenta  candent 
habebunt  rationem , quam  reliqua  ipfius 
trianguli  latera . 

Et  fi  bafis  fegmenta  eandem  habeant  ratio- 
nem , quam  reliqua  ipfius  trianguli  la- 
tera ; reda  linea,  qua  i vertice  ad'  fe- 
Bionem  deducitur, bifariam  (ecat  tpfiim 


Sit  triangulum  adc;  diuldjturqae  aliquis  an- 
guluseius  V.g.  a bifariam  per  redam  ab, 
affirimtprimb,  quod  Lac  in  B punfto  fceat  bafim 
D c induat  poftionct  , quttinuium  i/e  propor t:+- 
natajiirjy  -pt  funt  connexa  fibi  crura , V.  g.  Ita  efl 
DB  ad  bc,  vt  da  ad  ac  . Qubd,  vt  probet,  ad  ab 
apunftoD  ducit  parallelam  DH ; deinde  proltm- 
gat  latus  ac  vfque  quo  coeat  in  h . Probat  aurem 
coituras  has  lineas  , quia  anguli  niger,  afbufque 
fimul  ad  D,equalis  angulo  b nigro  ob  parallelas  ex 
ffop.jo.  Sc  niger  ad  cex  Coroll. 6.  prop. 17.  funt 
minores  duobus  redis  , f vt  in  omni  triangulo 
euenit)  deberent  verb  effe  xqualcs.ex  propof.  29. 
ad  hoc,  vt  dh,  & uc  e flent  pardlclf,  & ideo  non 
poflent  coire  • 

Ad  hoc  autrm,  vt  pro- 
pofitio  immediati  pro- 
betur,probandu  eft  prius, 
quod  crura  d a , Se  a 11 
fint  inuicem  xqualia  • 

Id  oftenditur  ex  xquat- 
Jitate  angulorum  . Nam, 

; cdm  crus  d a incidat 
in  parallelas  D H , 8e 
ab,  faciet  angulos  aflter- 
nos  pquales;  nimirum  ni- 
gruadD.Rr  album  cruce  fignatu  ad  a ex  propof. 
30.  primi . Rurfufque  cbm  rrus  ha  inctdat  in  caf- 
dem  parallelas  hdJc  ba  faciet  angulum  externam 
nigrum  ad  a oppofico , Sc  interno  h xqualenp  cx 
propof.  30.  pnmi.  Sed  angulus  niger  cruce 
notatus  ex  hypothefi  fadi  funt  xquales  ,*  Ergo,  Sc 
angulus  h,  & d niger  erunt  xquales  . Quare  cx 
ptopof.15.  primi  latera  hos  angulos  xquales  fub- 
tendentia  erunt  xqualia ; Quo  fuppofito  probatur 
propofitio  * 

Eam  proportionem , quam  habet  portio  a h ad 
AC  eaudembubet,  cum  fit  crus  ei  xquale,  d a ad 
ac  ex  propof. 7.  quinti . Sed  pjr.  bifij  d»,  vcpocc 
inter  parallelis  O H,  Sr  t>  intercepta,  parti  altori 
JC  funili  proportione  refcrtur . qui  rt  A a J A c cx 
».  huiutpropoficionc.  Ergojoado  dicit  etiam 
fimilcm  proportione,  qu.tn  dicit  erus  d a ari  ac- 

Se- 
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Secunda  par*  eft  oppofita  prims,  dicitquc  e 
contrario  * quod  fi  bafis  fe<fta  fit  io  partes  pro- 
portionales ea  proportione»  quam  latera  inter  fc 
habent » q-ol  angulus  a fetius  eris  jifariam  » fup- 
pofitaq  je  praxi  antecedenti  trahendi  parallelam 
prolungandi  latus  ah,  ita  probat . Angu- 
los ad  a cruce  lignatus  eft  ^qualis  angulo  alterno 
nigro  ad  d,  alterq;  niger  ad  a eft  * qualis  angulo  h 
externus  interno  ex  prop.JotSed  ifti  niger  d,&  h 
funt  inuicem  squales:  Ergo,  & angulus  cruce 
lignatus;  8e  niger  ad  a fune  inuicem  squales; 
Quare  angulus  ad  a trianguli  o ac  propofiti  fe- 
&us  eft  bifariam  . Angulus  autem  h,  ( quod  pro- 
bandum eft)  squalis  inuenitur  angulo  nigro  ad 
d cx  14.  prop. primi ; Quia  latera  ijs  fubtenfa  da, 
& ah  squalia  funt . Sunt  autem  squalia  ex  9* 
qointi ; quia  eidem  ac  eandem  dicunt  rationem  : 
Eandem  vero  dicunt  rationem  ad  ac  ex  11  quinti: 
quia  dicunt  eandem  rationem  ad  ac  , quam  pars 
bafis  D b ad  partem  ac.  & linea  da  quidem  ex 
hypotefi  , ha  vero  ex  s.  huius,  quod  fit  inter  pa- 
nllellas  , vt  pars  d b j parallels  enim  funt  ex 
coaftrudione  d h , & a b . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV.  Euc.4. 

v£quiangulorum  triangulorum , proportio- 
nalia funt  latera  ; qua  circum  aquales ' 
angulos , & homologa  funi  latera , qua 
aqualibus  angulis  [uhtenduntur . 

AD  probandam  hanc  propofitionem  aliqua 
pri&s  in  ipfo  probationis  apparatu,8r  praxi 
prsfupponenda  funt, fc  etiam  probanda  . Itaq; 
fi  detur  duo  triagula  nigru  nlgriufq ; que  habeant 
angulos  correfpondentes  squales  V.g.anguluad 
a nigerrimum  angulo  ad  o nigro,  angulum  ad  c 
nigerrimum  angulo  nigro  e angulum  vero  ni- 
gerrimum • angulo  nigro  ad  c . Dicit,  quod 
crura^fUM  claudunt  aquales  angulos, rnt  inuicem  pro - 
portanaiia,  pro  prima  parte  proDofitionts  nimi- 
rum dicere  V.  g.  crus  b c ad  a c fimilem  prppor- 
tionem,  quam  dicit  quoque  c e ad  b d ; auoniam 
claudunt  squales  angulos  nigerrimum  ad  c & ni- 
grum e , Se  ii  c dicas  de  alijs  . Quod,  vt  oftenda- 
tur  ponenda  fune  duo  triangula  iiiper  vnam  re- 
proiunganda  funt  lacera  ba,  Se  de  ad 
hoc,  vt  fiat  triangulum  malus  b f b ':  namque  fup- 
ponit  neceflario  conuenire  in  f,  eo  qudd  prsfup- 
po nat  angulum  b,  Se  angulum  b ambos  non  pof- 
fe  efle  rc&os.  Se  confequenter  cx  propof.  »9.  pri- 
mi non  pofTc efle  parallela  prolungata  crura  BF,ac 
if  . Anguli  vero  Uli  re&i  ambo  e(fe  nequeunt ; 
qqia  cuiufcuaqne  trianguli  duo  anguli  funt 
duobus  redis  minores;  fi  autem  b ponatur  re&us 
nigerrimus  ad  c erie  minor  redo,  8c  confequen- 
ter angulus  eisquahs  E. 

Sed  antequam  probetur  propofitio  probandum 
eft  primd  quoque,  redas  bp»  8c  c d efle  parallelas. 
Id  vero  oftendetur  . Si  confidcretur  bc,  qus 
incidit  in  eas, & facit  angulum  dce  nigrum  exter- 
num angulo  ad  b nigerrimo  interno,  8e  ad  eafdcra 
partes,  v:ex  hypotefi  condat,  squalem  ; Qoare 
ex  probatis  >9. primi  bf ,Se  c d parallels  funt;  cum 
incidens  ineas  b e faciat  angulum  externum  in- 
terno, &r  eafdem  partes  squalem . 

Probandum  quoque  ell  fecundo  lineas  ac  , & 
F £ cfTe  paral  ielas  ob  eandem  prorfus  caufam  . 


05  . 

Nam  eadem  linea  b e incidens  in  ess  in  pundis 
c,  &e  facit  angulum  acu  nigerrimum  nigro  e 
squalem, vt  cx  hypothcfi  conflat : Vnde  fpaejum 
illud  album  f ad  cerit  parillelogr  immum,  vrpo- 
te  parallelis  contentum . Qnare,&  latera  correfi* 
pondentia  p d,  Se  ac  erunt  squalia  ex  34.  propof. 
primi , necnoo,  & latera  fa  ,&  dc  . 

■Progref.  I.  Probatur  propolieio  lines  fb  , 8f 
dc  parallels  funt . Ergo  ex  a.  propof.  hufus  de 
antecedens  ad  d f fcquentcm , vt  c f.  antecedens 
ad  b c fequentem  proportione  referuntur . Qu*^ 
re  permutando,  vtex  19.  propof.  quinti,  vel  ex 
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def.16.ipfa  crura  triaguli  n«gri»qu?  fecimus  ante- 
cedentia erunt  ad  inuirem  » vt  partes  f d,  & b c 
quas  pofuimus  tanquam  coofequentcs,  Se  erit  DE 
ad  cs,  vt  fd  ad  bc  : Sed  pars  F D squatur  ex  prs- 
dtdis  cruri  ac  : Ergo  crus  de  erit  ad  crus  c ■ 
nigri  trianguli,  vecrus  ac  cruri  bc  nigerrimi . 
ambientia  angulos  squales  e nigrum,  Scc  niger- 
rimum . 

Progref.  ».  Idem  eodem  argumento  probabi- 
tur de  cruribus  ab,  & bc,  quse  inuicem  ea  pro- 
portione confentiant,qui  cd,&ce  . Nam  a c eft 
parallela  ipfi  fe.* Qtiare  portio  cruris  ce, vt  ante- 
cedens Ita  refpondebic  proportione  ad  aliam  b c 
fequentem,  vt  af  par»  alterius  cruris  , vt  antece- 
dens ad  aliam  partem  b a fequentem . Quare  pev- 
murandot  ita  erunt  antccedctes  inuicem  ce  adAF, 
vt  fequentes  inuicem  b c ad  b a : fed  af  eft  equa- 
lis  cruri  ic  d : Ergo  c 1 ea  proportione  refpicit 
CD  . qua  bc  refpicit  b a.  Et  iatn  dc  cruribus  an- 
gulos squales  c nigram,  & b nigerrimum  am- 
bientibus propof.  oftenfa  eft  ; probatur  tandem 
de  cruribus  squales  angulos  o,8e  a ambientibus. 
Vtendo  argumento  ex  xqtMitatei  qaoJ  docet  1 j. 
propof  quinti  . 

Progref.  j.  Nam  iam  hibes  primam  quanti- 
tatem cruris  d b habere  ad  fecundam  cseim  pro- 
portionem in  priori  triangulo  nigro,  qumi  habet 
prima  quantitas  c a ad  fecundam  b c in  feeundo 
triangulo  nigerrimo  ex  primo  progrefiu . Et  ex 
fecuniio,quod  fecunda  quantitas  primi  nigri  tria- 
guli ce  refpicit  d c tertiam  ea  proportione , qua 
fecundi  nigerrimi,  trianguli  quantitas  lines  c b 
refpicit  tertiam  ba  . Ergo  ex  squalitatis  argu- 
mento primi  cruris  quantitas  nigri  DE,  ita  refer- 
tur  ad  tertiam  dc,  vt  trianguli  nigrioris  fccandi 
quantitas  ac  relationem  dicit  ad  a b . 

Secunda  vero  pars  patet  ex  definitione  6 ■ ho- 
mologarum quanritat um ; nempe  fimilium  .fiml- 
lcs  enim  quantitates  dicuntur  ilis,  qus  gemitis 
in  aliqua  quantitife  poliunt  fummi ; vt  antece- 
dentes , vel  vt  confcqucntes . Hoc  autemhabent 
latera  triangulorum  squiangulorum , cum  squa- 
libus angulis  fubccnduntur . Nam,  vt  potes  con- 
fiderare  ia  proccflu  probationis  * latera  , qus  vt 
antecedentia  fumpta,  vel  confcquentiafuut,  fue- 
re Jfemper  ea  , qus  squalibus  angulis  fubtenfa 
fuere,  & ideo  crus  a c eft  fimile  cruri  d b.;  quia 
confiderata  fuerunt,  vt  antecedentia ; nempe,vt 
fundamenu  proportionis, que  angulis  squalibus 

ade 
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adc  nigro, St  Blubtenduntur.  Sic  ce,  A*  bc  funt 
fimilia  , homologa ; quia  vt  fequentia  poflunt  af- 
fumi;  nf mpe,vt  termini  proportionis,  funt  autem 
fubtenfa  angulis  a ,Sr  d aqualibus , 8r  ita  dc  alijs 
duobus  DC,&  AB. 

COROLLARIV  M I. 

Hinc  fit . Lineam  redam,  qux  parallela  du- 
citur vni  lateri  in  triangulo,  auferre  trian- 
gulum toti  triangulo  fimile.  Nam  in  triangulo 
bf  , Cum  lineae  fb,  & dc  parallela:  fint,incidens 
n eas  reda  fb  faciet  angulum  nigrum  externum 
d interno  v , & adeafdcm  partes  ex  30. 1.  xqua- 
lem  . Rurfus  incidens  be  idem  prxftabit  facien, 
do  angulum  externum  c nigrum  squalem  inter- 
no b,&  ad  cafdem  partes;  angulus  vero  t cft  com- 
munis . Ergo  erit  xqoianguia  pars  nigra  cde 
toti  triangulo  fbe  • Quare  habebit  latera  squales 
angulos  ambientia  proportionalia,  8r  proinde  ex 
def,  l.  huius  fimilia  erunt  triangula . 

COROLLARIVM  II. 


pundatum  nxad  ftiambafim  de  . 

Sed  ad  eandem  bafim  dicit  quoque  e*  hypothe- 
fi  eam  proportionem,  quam  ba  ad  bc  crus  dh  tria- 
guli  nigri . E^go  aqualia  erunt  hxc  crura  dh,  Rr 
vk  ex  p.  quinti.  Eodem  mo  lo  argumentum  pro- 
cedet de  crure  pundato  ex,  quod  erit  aquale  cru- 
ri h e trianguli  n-gri ; quia  dicunt  eandem  pro- 
portionem ad  fuim  bafim  di,  quam  crus  Ca  pri- 
mi trianguli  ad  bafim  fuam  bc  . Ergocx»!  prop. 
primi  angulus  x angulo  h cft  xqualisjfiquidcro 
bafis  eft  communis,  & crura  correfpondentia  ar- 
qualia . Quare, 8c  anguli  ad  bifim  corrcfpondcn- 
tes  erunt  squales  nimirum  niger  , & albus  ad  D, 
& niger,  Sc  albus  ad  e . Sed  anguli  trianguli  pun- 
dati  ex  conftrudionc  funt  equales  angulis  primi 
trianguli  bac  : nimirum  angulus  d albus  angulo 
b.  Ergo,  &:  angulus  corrcfpondes  niger  d.  Itcn» 
angulus  k albus  angulo  c : Ergo  & correfpondens 
niger  e eidem  erit  xqualis  . Et  tandem  x angulo 
a quare,  angulus  h niger  eidem  a erit  xqualis 
vnde  triangulu  dhi  nigrum  angulos  primo  bac 
cos  xquos  habet,  qui  homologis  cruribus  infunt. 


COlligitur  quoque:  Quod  fi  bafi  V.  g.  a f 
parallela  bd  agatur,  &r  ab  angulo  c,  cui  fub- 
• tenfaeft  , V g.  reda  ad  bafim  ducatur,  qux  pa- 
rallelam diuidat,  8r  bafim ; eas  diuidere  in  partes 
proportionales  , efleque  d h ad  h b,  vt  p o ad  o a . 
Nam  ex  prxcedenti  Coroli.  triangulum  totum 
cap,&  triangulum  eius  pars  Dicfunt  fimilia. 
Rurfufque  triangula  ofc  , & pars  eius  dhc  . Et 
fic triangula  hbc,8coac 
y fimilia  lunt.  Itaque  ca 

, proportione  refpiciet  c o 

e I nB  crus  cp,  qui  dh  refertur 

ad  po.  Rurfufque  eadem 
L cd  ad  eandem  cp  refere- 

^ £ C tur,vt  BDad  PAitaquc  ex 

16.  Iib.y.  erit  dh  ad  ro , ve- 
lutDBad  p a.  Quamobrem  permutando  funda- 
mentum , & pars  dh  refpiciet  fundamentum,  & 
totum  db,  vt  terminus,  & pars  po  refpicit  termi- 
num, & totum  pa  . Quare  diuidendo  eadem  pro- 
portionem dicet  pars  d h ad  partem  h »,vtpars 
po,  ad  partem  oa  . 

THEOR.  V.  PR.OPOS.  V.  Eucl.j. 

Si  duojrtangula  latera  proportionalia  ha- 
beant , aquiungula  quoque  erunt , O4 
aquales  habebunt  eos  angulos,  fub  quibus 
homologa  latera  fabtenduntur . 

Sit  triangulum  abc  primum.  Aliudque dhe 
nigrum, culus  lacera  fint  lateribus  primi  pro- 
portionali a, ideft  fit  dh  ad  de,  vt  ba  ad  ac  V.  g, 
comprehendant  duas  tertias  partes,  quorumlibet 
correfpondentium . Dicit, quod  hoc  triangulum 
nigrum  erit  primo  xquiangalum . 

Quid,  vt  probet  facit  triangulum  pundatum 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VI.  Eucl.  6. 

Si  duo  triangula  vnum  angulum  vni  angu- 
lo aqualem,  O"  circum  aquales  angulos 
latera  proportionalia  habuerint , aqut- 
angula  erunt  triangula,  aqualej que  an- 
gulos habebunt  fub  quibus  homologa  la- 
tera fubtenduntur . 

HOc  eft  quafi  idem  Theorema, ac  antecedens, 
fiquidem  eodem  argumenti  methodo  pro- 
batur , fimilique  praxi  inititur.  nih;lque  aliud  di- 
uerfi  habet;nifi  quod  diuerfam  conditionem  fup- 
ponit, nempe  vnum  angulum  vni  xqualem, latera- 
que proportionalia,  qux  hunc  angulum  ambiunt . 
Si  itaque  triangulum  bac  primum  , St  aliud  ni- 
grum, quod  habeat  anguium  ad  d nigrum  angu- 
lo primi  Bxqualem  ; fintque  Utera  illud  conclu- 
dentia dh,  ad  de  lateribus,  ba,  ad  b c proportio- 
nalia. Dicit  reliquos  angulos  reliquis  erte  aequa- 
les . Nam  fic  verificabitur  quoque  fecunda  pars, 
nempe  fimilia,  & homologa  efle  illa  latera  , quae 
aequalibus  angulis  fubtenduntur  : nimirum  ba,& 
dh,  qui  fubtendunt  angulos xquales  e nigrum,&r 
c album  efle  fi ihtles  , vt  antecedentes  proportio- 
num, & bc,  & de  bafes,  qux  angulo  a , 8c  h fub- 
tenduntur efle  quoque  fimiles  , V.  g.  terminos 
proportionum  . V c autem  id  probetur,faciendus 
cft  pandatis  lineis  angulus  ad  d albus  xqualis 
angulo  b ,0c  angulus  ad  e albus  xqualis  angulo  c> 
vt  m prxcedcti  propof.angulufque  x ex  CoroIl^A. 
propof.  17.  primi  erit  xqualis  angulo  a : Quare 
triangulum  pundatum  erit  xquiangulum  primo 
triangulo  bac  ■ 


Probatur.  Nam  cruaucx  4.  huius  dicit  eam  Probatur.  Nam  triangulum  pungatum  cft 
proportionem  ad  baOmBC  primi  trianguli  Ttcru»  equiangulum  triangulo  primo  . Sed  triangulo 

huic 
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huic  pandito  eft  a^ulangulum  triangulum  ni- 
grum ; Ergo  triangulum  nigrfl  eft  zquiangulum 
triangulo  primo . Quod  autem  triangulum  ni- 
grum fit  zquiangulum  triangulo  pundato,  pro- 
batur eundo  per  fingulos  angulos  fuffidenti  An- 
gulorum enumeratione,  angulus  ad  d niger  eft 
ex  hypothefi  zqualis  angulo  » primi  trianguli  < 
vt  eidem  angulus  albus  pundati  ad  d ex  con* 
flrudlone  eft  zqualis } Ergo  albus,  8e  niger  ad 
» inuicem  zquales  funt.  Reliqui  vero  anguli 
probabuntur  zquales  ex  zqualitate  Uterum  cor- 
rcfpondcmium  . Nam  ex  12 . propof.  primi,  tw- 
anguta  habentia  crura  duo  equal ia  ambientia  an- 
gulum zquai  em , «.'qualia  quoque  funt  quoad  ba* 
fim,  & reliquos  angulos  . H*c  autem  triangula 
habent  duo  crura  duobus  zqualia  . Crus  enim 
ocinhis  trianguli»  pundato , Bc  nigeo  eft  com- 
mune; quare  remanet  folum  probandum  de  crure 
dk,&  dh,  quod  fint  zqualia  . 

Probatur  verb  ; quiaex  eam  proportionem  di- 
cit ad  os  $ quam  dicit  ba  ad  bc  primi  trianguli  ex 
4.huius  propof.  cura  fine  zquiangula:  ex  effedio- 
oe : Sed  eam  proportione, quam  dicit  ba  ad  bc,St 
ideo, qua  dk  ado»  cx  id.l.f . imitatur  quoq;ex  hyp. 
proportio  dh  ad  de  in  nigro  triangulo  . Ergo  cx 
prop  9 I.5.  equalia  funt  inuicem  dh,&  Dx.vtpote 
Tai  bafi  *d  eandem  proportionem  dicenti* . 

Quapropter , cum  iam  habeamus  duo  crur» 
pundati  ; Bc  duo  nigri  trianguli  angulos  ad  omi- 
gruroA  albu  ambientia  zqualia,  angulireliqui  ad 
1 niger,  & albus,  Bc  angulus  «A  k erttnt  zquale» 
ex  prop.»*.  pritni,8r  ideo  duo  trfangqla  nigrum* 
& punctatum  erunt  zquiangula . 

THEOR.  V1L  PROPOS.  VIR  Eud.7. 

Si  duo  triangula  vnum  ungulum  v ni  angu- 
lo aqualenr,  circa  veri  alios  angulos  la- 
tera proportionalia  habeant , reliquorum 
tutem  fimul  virumque  , aut  minorem, 
aut  non  minorem  reflo  : Zquiangula 
erunt  triangula,  C5"  aquales  habebunt 
eos  angulos  , circum  quos  proportiona- 
lia funt  latera 

DEntur  duo  triangula  lemialbumA  nigrum, 
quf  habeant  angulos  nigros  arquales  E.  g. 
a,  & d , 8c  crura  alios  angulos  c,  9c  c.  ambientia 
proportionalia , fcilicet  bc  ad  ca  irr  femialbo 
proportionetur,  velati  f c ad  g d in  nigro . Reli- 
ui  verb  anguli  fpetfe  non  diffonent,  fed  fint  aut 
mul  minores  redo,  aut  fimul  non  minore*. 

Idcft  reliquus  angulus  albus  b fit  acutus,  fi  f 
eft  acutas  ; aut  fi  b fit  obtufus , talis  quoque  fit  f; 
aut  fi  b eft  redus,  talis  quoque  fit  f . Nam  fi  fpe- 
tie  diftemiuntA  vnus  enet  acutus,  alter  obtufus, 
hac  fola  vltima  conditione  dcfticicntc  propofitio 
aon  verificaretur . • 

Probatur  verh  oftcndendodatisijs  conditioni- 
bus duorum  angulorum  zqualium  , Bc  laterum 
proportionalium  circa  alios  duosA.fpeclci  eiuf- 
dem  reliquorum  , reliquos  fpecie  folum  notos 
«fle  inuicem  zquales,  Bc  confequentcr  ex  propof. 
»7. I»b.  primi  etiam  reliquos  duos  proportionali- 
bus lateribus  feptos,eflc  cquales  ,8c  hoc  oftenden- 
do  alterucoru, nec  maiore  cfte  pofte , nec  minorf. 
Cafus  I.  Sit  itaque  angulus  a angulo  DZqu** 
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!•*»  anguli  b,  & f fpecie  noti , nimirum  tninore» 
redo  , Bc  angulus  c fit  claufus  cruribus 
proportionalibus , Sc  fit  ac  , ad  cb,  vt  anguli  <9 
crus  dc  ad  crus  fc. 
Dicoangulu  c angu- 
lo c efle  zqualem  . 
Quod  fi  non  credatur: 
Sit,  ve  inquiunt  ad- 
uerfarij,  femialbus  an- 
gulus c maior  j quam 
c,  qui  vt  eftet  zqualis 
ipfi  • , fufticerct  pars 
nigrae.  Igitur  triangula  nigra  inuicem  erunt 
zquiangula  ; quod  habeant  omnes  angulos  zqua- 
ies  , 8e  quidem  a , & d ex  hypothefi  j anguli  veri 
o,  & c ex  aduerfarijs ; anguli  h niger,  8c  f ex  ne- 
ceflaria  confequentiaob  prop.iy.l.l.Cor.».  Qua- 
obrem  habebunt  lateraproportionalia  ex  propof. 
5.  huius,  & c a erit  ad  ch,vc  dg  ad  cf  : Sed  vt  ac 
ad  bc  , ha  proportionatar  ex  hjrpothefi  dc  ad  cf  : 
Ergo  ex  prop.  16.  quinti,.vc  ac  referturpropor- 
tiore  ad  ch  : Sic  Idem  ac  refertur  ad  bc  .*  Quare 
ex  9.  quinti , cdm  cade  eis  eande  dicant  propor- 
tionem, crura  hc,  & cb  erunt  zqualia  j.  ideoque 
ex  propof.  14. primi  h,  & b anguli  albi,  vtpotc  z- 
ualibus  fubccnfi  cruribus,  zquales  . Sed  aogu- 
us  b cx  hypothefi  eft  illinor  recfc  > : Ergo  h albu* 
erit  minor  redo,  Sfconfequenter  niger  h maior 
redo  r Sed  oftenfum  eft  angulum  nigrum  h cfte 
fquale  angulo  F nigroA  ideo  minore  redo.Ergo 
edet  minor  A non  minor  redo,  quod  efle  nequit. 

Cafus  ».  Sit  deinde  ahc  niger,  Bc  angulus  a 
in  ipfo  zqualis  angulo  D,  Bc  fit  ac»  adcH  i vt  d c 
ad  cf,  Bc  ponantur , vt  prius  h angulus  niger , Bc 
F,  minores  redo,  Bc  dicatur  ab  aduerfarijs,  angu- 
lum nigrum  c efle  minorem  angulo  g,  qui,  vt  cf- 
fet  zqualis,  deberet  elfe  femialbus  c . Tunc  tri- 
angulu  bac  fcmUlbd  nigroeritzquiaagulu.  8cb 
angulo  Fex  prop.17.lt r. Cor.»*  ob angulos  a,  & d 
zquales  ex  hypothefi,  Bc  feralalbum  c , Bc  nigrum, 
c cx  aduerfarr  js  • 

Ergo  erit  ex  5.  huius  ac,  ad  bc,  vt  dg  adcF . 
Sed  ex  hypothefi  eft  etiam  Ae,  adcn,w  ocadcFj 
Ergo  erit  ac  ad  »c,  vt  ac  ad  hc:  Erum  «wqufi 
zquales  ex  9.  quinti  hc  A bc  • Sed  angulus  h ni- 
ger eft  zqualis  angulo  P minori  redo  , ex  hypo* 
tefi.j  ergo  h albus  maior  redo,  & b ei  zqualis 
ob laterum,  quibus  infiftuoc  zqualitatem  espro» 
pof.  14.  maior  quoque  redo  contra  oftenfa:^ 
Oftenfus  eft  enim  zqualis  angulo  nigro  s,  qui 
ponitur  minor  redo . 

Cafus  $.  Sint  deinde  anguhisB.Sr  ailgulus  F 

non  minore*  duobus  redis  ideft , vel  fint  redi » 
velobtufi,  & dicatur  ab  aduerfarijs,  angulum  C 
fcmialbum  efle  maiorem  angulo  c,  qui,  vt  eftet  z- 
quali* , deberet  elTe  niger  c . Itaque  vt  prius  tri- 
angula nigra  erunt  zquiangula,  ob  angulum  a e« 
hypothefi  angulo  d nigro  zqualem,  & angulum 
nigrum  cob  didumaduerfarionim  angulo  c «- 
qualem ; Bc  Ideo  angulus  h niger  erit  stqualis  an- 
gulo F : lateraque  erunt  proportionalia , eritque 
Ac  ad  CH,  vt  dg  td  Fc  , Bc  qjc  hypothefi  ac  ad  C*  , 
ita  dc  ad  cF.Igitur  erit  ac  ad  CH,ita  ac  «d  c»  ' ex 
*S.l.f.  Erunt  ergo  ^quales  ex  prop  9**5*  CH» & cb. 
Ideoque  angulus  albus  h erit  zqualis  angulo  albo 
b . Sed  angulus  «ponitur,  vel  redus  , vel  maior 
redo.Ergo  talis  eftet  angulus  h albua,&  fic  cotra 
propof.  17.  duo  anguli  trianguli  eflent  zquales 
duobus  redis,  vel  eis  maiores,  Bc  angulus  niger 
h eftet  minor  redo,  qui  oftenfus  eft  maior . 

S Cafu» 
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Cafus  4.  5ic  quoque  oftendeeur  propofitio; 
fi  dicant  aduerfarij  angulum  ad  c cfle  minorem 
angulo  g,  vt  fupra  oftenfum  eft  inflmili  cafu  a. 

THEOR.  VIII.  PR  OtyOS.  Vll^EucI.8. 

Si  in  triangulo  reflangulo  ab  angulo  reflo 
in  bjfim  perpendicularis  dufla  fit,  qu<t 
fiunt  d perpendiculari  triangula,  tum 
toti  triangulo , tum  tpfa  inter  fe  fimtlta 
funt.  * * 


T V S X. 

COROLLAR  IVM  II. 

Ruitur  quoque;  Crus  quodlibct  cfle  medium 
proportionale  inter  totam  bafim  , &r  illam 
bafis  partem, cui  vnitur . Nam  oftenfum  eft  jquod 
ita  fe  habet  b c bafis  ad  crus  ba  in  triagulo  maiori» 
vt  eade  ba  bafis  in  minori  ad  db  crus  . Sic  quotj; 
fe  habet  bafis  cb  ad  crus  ca  » ficut  fe  habet  idem 
crus  ca,8t  bafis  ad  crus  cd;  Et  hoc  cuenit . Quia 
Ca,  ab  crura  funt,  Graul  bales,  & duplici  munere 
funguntur,  ob  quod  polTuot  deferuire  pro  tcrmi- 
noi  & fundamento . 


IN  triangulo  abc  angulus  bac  fit  redas,  a 
quo  ad  bafim  perpendicularis  agarur  ad  . Di* 
cit  duo  triangula,  in  quz  a perpendiculari  cab 
triangulam  partitur  album , & n jgrum  effit  Jnnitia 
toti  ftmxalbo,  & etiam  ir.ucc » . 

Probatur  . In  triangulo  toto  angulus  totus  fe* 
, mialbus  a rectus 
eft ; Et  pariter  re- 
das eft  angulus  d 
albus  trianguli  pe- 
nitus albi : Angu- 
lus vero  ad  B eft 
communis  ergo  ex 
Coroll.  1.  propof. 
17.  reliquus  niger  c albo  apud  a erit  «quallsa. 
Vnde  triangulum  cab  totum  erit  zquianguliun 
fu*  parti  alba:  dab  . 

Cum  itaque  hzc  triangula  fint  zquiangula ; 
homologa  erunt  ex  propof.  4.  huius  ea  crura» 
quz  angulis  zqualibus  fubtenduntur  . Ideoque 
ficut  eft  b c bafis  angulo  redo  oppofita,  vt  ante- 
cedens fumpta  ad  crus  ca  in  fcmialbo  triangulo : 
Sic  eft  u a bafis  albi  trianguli  angulo  redo  oppo- 
fita ad  crus  da  angulo  b oppoficum  , & ficut  ba 
crus  ad  ac  crus  maioris  triapgulii  fic  Dn  crus  ad 
da  in  minori . Quare  latera , quz  zqualibus  an- 
gulis opponuntur  erunt  homologa:  Quia  bafes 
angulis  redis  oppofite  deferuium  pro  fundamen- 
tis, dici  tur  enim, fic  eft  cb  bafis  ad  crus  ca,  vt  ba- 
fis b a ad  crus  da  ficut  etiam  crura  pro  terminis. 

Probatur  quoque  de  parte  mgr?  eodem  modo . 
Nam  fi  in  triagulo  nigro  angulus  d niger  angulo 
a femialbo  zquatur ; cum  ambo  redi  fint : angu- 
lus c niger  cdmunis  : Ergo  reliquus  niger  apud  k , 
reliquo  aogulo  b ex  Coroll  .a.prop.i  7.  erit  zqua- 
lis  • Cum  ergo  triaaguium  nigrum,  & feraial- 
bum  totum  cab  fint  zquiangula  j patet  eflc.fi-- 
milia.  Vnde,  cum  album,  & nigrum  fint  fimtlia 
Icmialbo  toti;  erunt  etiam  finulia  inulcera. 

COROLLARI VM  I. 

MAnifeftum  hinc  euadit  perpendicularem  ab 
angulo  redo  in  bafim  cadente  effle  mediam 
proportionale  inter  duo  bafis  fcgtnenta.&r  ea  pro* 
portionem  dicere  id  ad  ad  : quam  a d ad  cd  . Si^ 
quidem,  qualis  eft  proportio  ab  ad  ac-,  talis  eft, 
proportio  db  ad  da  . Rurfufquc  qualis  eft  pro- 
portio ba  ad  ac,  talis  repemur  propoftio  da  ad 
dc:  Ergo  ex  prop.w5.fib.  5.  eadem  proportipae, 
refertur  ob  ad  ua  qua  da  adoc,  &ideu«nit, 
quod  d a fit  crus  minus  reipedu  albi,  & rcipcciu 
nigri  fit  crus  maius , & duo  munia  obeat . . 

* * * ■ I U ' | • 


THEOR.  IX.  PROPOS.  IX.  Euc.j». 

1 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus 
proportionalia  habeant , & fecundum 
imum  angulum  componantur  , ita  vt 
homologa  latera  fint  etiam  parallela , 
tunc  tertium  vtriufque  latus  tn  reflam 
lineam  coibit . 

Sit  triangulum  propof.  4.  bac  nigerrimum,  8e 
cde  nigrum,  & ita  collocentur,  vt  AB  oppo- 
fitum  angulo  apud  c , fit  parallelum  crur*  CDop- 
pofitum  zquali  angulo  e . Sic  crus  ac  parallelum 


F 


cruri  de,  qu*  zqualibus  angulis  nigerrimo  apud 
b,  & nigro  apud  c opponuntur . Et  ita  erunt  cru- 
ra homologa  parallele  pofita}quod  crura  angulis 
oppofita  zqualibus  fint  proportionum,aut  funda- 
menta, aut  termini . Dico  crus  bc  8r  ce, quz  re- 
manent in  Vnam  redam  extendi  ,quz  eft  be  # 
Probatur  : Angulus  apud  a nigerrimus,  qui 
zquatur  albo  apud  c , quod  a C incidat  in  paralle- 
las BF,8fCDex  jo. primi.  Angulus  item  apud» 
nigerrimus, qui  nigro  apud  c zqualiseft  . Angu- 
lus tandem  nigerrimus  apud  c,hi  tres  faciunt  » 
cu  fint  anguli  eiufdf  triaguliduos  angulos  re&os, 
ergo  nigerrimus  apud  c,  & albus  zqualis  nigro  ap 
& niger  zqualisnigerrimo  apud  b etiam  ipfi  erunt 
equa  i es  duobus  re&is.  Ergoex  prop.tU.i.  line* 
bc,&  ce  ia  dire&um  erunt;  cum  efticiant,  cum  li- 
nea ac,  vel  cd  angulos  duobus  rc&is  zquales . 

EXPENSIO  III. 

. * a.  • . * 

De  reciprocatione  laterum  in  figuris. 

Licet  hic  folum  Euclides  de  parallelogrammis, 
& triangplis  agat,  cum  tamen  fint  bz  figu- 
nt omnium  figurarum  fnitia,  hzc  expenfio  vide- 
tur ad  omnes  pofie  extendi , vtpote  omnium  reci- 
procationem pcrtra&ans  • Reciprocatio  vero  eft 
vt  diximus,  cum  fundamentum  proportionis  cll 
ia  vqj  figura,  terminus  verb  eiufdem  in  alia,  &c 
inhacalu  fundamentum  fimilis  proportionis  re- 
pcritur,&r  terminus  in  priori, ita  vt  quxlibct  conv» 
binatio  partim  inrna  figura  fit, partim  in  alia  . 

THEOR. 
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TriEOR,  I.  PROPOS.  X.  EucL  14. 

tyeijunhum,  (y  vnum  vni  aqualem  biben- 
tium infulam  parallclogrammorum  re- 
ciproci (uni  Utera , qua  circum  aqua- 
les angulus.  ■■■''• 

Et  quorum  parallclogrammorum  recipro- 
ca funt  latera , circum  aquales  angulos, 
&•  vnus  angulus  alteri  aqualis,  illa  funt 

aqualia.  ' , 

1 ■ ; * 

DVas  partes]  Jubet  bfc  propoli  tio , Se  fecun- 
da primam  conuerttt  . Prior  itaque  eft , 
quod  fi  dentur  duo  parallelogramma  «qualia.quf 
infuper  angulum  angulo  «qualem  obtineant, he< 
habitura  quoque  latera,  qu*  funt  circa  aequales 
angulos  reciproca  4 

Sint  itaque  re&anguia  duo  aibu  ao,8t  do  femi> 
album.  Dicit  latera  horum  die  reciproca , qu« 
ambiunt  angulos  «qaales,  Se  ita  dic  »a  huius  fe~ 
mialbi  ad  af  alterius  albi,  vt  alterius  latas  ac  eft 
ad  huius  latus, ia.  ... •<••••• 

Ad  probationem  vero  prarfttppontndum  eft, 
quod,  fi  duo  parallelogramma  vniamur  in  verti- 
ce sqnaliu  angulorfi.ita  poterat  cbftituijvt  later* 
in  vna  reda  coeant, «elatus  da  v.g.parallelogrJmi 
db  fcmlalbi  vnam  redam  faciat  cum  latere  af  alter 
rius  albi . Hoc  verb  colligitur  4 propof.l?  lib.i. 
vbi  dicitur  lineaa  redas  angulos  aequales  ad  ver- ; 
ticem  effice  re,  cum  vna.coeunt.  Idcoquecum  an- 
guli albi  apud  a huius  fint  aequales  tum  paralie- 
logrammi  db,  tum  alterius  ao.  Se  latus  da  , cum 
af  penes  redam  lineam  fit  potitum,  neceiTe  cft,vt 
etiam  aliud  Utar  ac  ia  diredamfit  cum  latere  abj 
IV. 


atioquin  fequerntor  angulos  ad  vertkem  apud  Al 
effe  squales , & lineat  in  dir edura  nequaquam 
potitas  efte. 

Quo  fuppotico,  producendum  eft  litus  BHvftj; 
dum  occurrat  lateri  of  produdo  in  l , 8e  iam  ha» 
bemus  parallelogrammum  nigrum  Ah  • 

Et  fie  Probatur  propof.  Parallelogrammum  > 
nigrum  eft  etufdem  altitudinis, ac  album  ao  . Er-  1 
go  ex  t.  propof.  buius  erunt  inuicem  vt  bafes  , &r 
iu  erit  parallelogrammum  ao  ad  nigrum,  vt  ac 
bafis  ipfius  ad  ab  bafim  nigri,  Se  alterius  db  dom-* 
munis  . Eodem  pado  phllofophare  de  femialbo 
refpedu  nigri  . Nam,  ctim  fit  eiufdem  altitudi- 
nis cum  ip(o  nigro, refpiciet  illud,  vt  fua  bafis  da, 
nigri  refpicit  bafim  albo  parallelogrammo  com-  • 
manem  af,  erkque  femialbum  ad  nigrum*  vt  d a 
td  a * - 

Sed  ex  7 .quinti, cum  alba  parallelograma  «qua» 
lia  fint  lnnkem,ex  hjrp.eide  nigro  eandem  dicunt 
proportionem . Ergo , Se  bafis  ca  ad  bafim  ab 
eandem  dicet  proportionem, qaam  bafis  da  ad  ba-  * 
fim  a»  . Quare  latera  reciproci  fe  refpicient . 
Secanda  pars*prl«n*®  conuertit ; affcntquejqudd  ‘ 
fi  latera  da,  & af  ; fic  ac,  & ab  circa  angulos  «.  t 
quales  apud  a reciproca  fuerint  in  proportione 


ita  vt  proportionem,  qu«  eft  c A , ad  a b imitetur 
proportio , qu«  eft  da  ad  AP,rcdangula  ipfa  fore 
«qualia.  Supponitque  probatio  eandem  conftru- 
dionem,  qu*  perada  eft . 

Probatur  ex  9.  quinti,  fi  parallelogramma  albi? 
ao,  8tdb  femialbum  ad  nigrum  eandem  dicent 
proportionem,  «qualia  erunt  : fed  eam  dicunt: 
Ergo  «qualia  funt . Min  >r  ver6  argumenti  con- 
ftat:  Quia  parallelogramma  eiufdem  altitudinis 
eam  dicunt  proportionem  , quam  fu«  bafes  ex 
1.  huius  . Ergo  parallelogrammum  ao  album, 
aliud  nigrum  ca  proportione  fpedabit,  qu2  fua 
bafis  ac,  fpedat  bafim  ab  nigri  ctim  fit  eiuf.iera 
altitudinis,  ac  mgrum . Ideoque  a/Teras  de  paral- 
lelogrammo  femialbo  db,  quod  cum  fit  eiilfdcm 
altitudinis  cum  nigro  eodem , eam  dicet  propor- 
portionem,  quam  fua  bafis  Apad  bafim  ap. 

Sed  bafium  da  , Se  af  proportio  , qui  fc  rei* 
piciunt  ex  przfuppofitione  eadem  eft  , ac  bt- 
fium  ac&  ab.  Ergo, & parallelogramma  sibum 
ao.  Se  femialbum  db  eadem  proportione  refpi- • 
cient  nigrum  Jdemat  Quare  fune  «qualia  ex  pro- 
pof.ji.  hb,  J.  citata  - 

THEOR,  II.  PROPOS,  XI.  Eucl.15. 

' t.c  ■ ' v*  • « v ’ »'"  ■ / 

* /Cquultum^  & vnum  im?'<tqmlem  bilben- 
tium angulum  triangulorum  reciproca 
funt  later4 ,-qua lircaaqualei angulos* 
Et  quorum  trftn^lprum^  ynum  .anguU+m 
vni  <e  qualem  halent  tum,  reciproca  funt 
latera  , qux  erreum-  aquales  angulos  }\ 
illa  funt  aqualia  % v ; \ 

- f * i:  j 1*  V z • ;-•*??  M 'f 

DEntnr  duo  triangula  «qbalia  Bec  album,  Se' 
nigrum  adb  habentia  angulos,  qui  ad  » *- 
quales  ; Afferie , Se  cmra  fore  reciproca  in  pro- 
portione; nimirum  efTe  albi  crus  eb  ad  Crus  nigri 
bd»  vc  crus  ab  eiufdem  nigri  aderus  bc  criangul* 
albi.  Quod , vt  probet ; collocandi  funt  tali 
modo  triangula  fe  (n  vertidbw  tangentia  »vt, 
crura  vnlus,  cum  cruribus  alterius  vnam  redam 
efficiant  V.  fc.  A b , Se  t c ficut  crus  e b , Se  bd  . 
Hoc  antem  poterit  fieri,  vt  In  procedenti  diximus' 
propter  angulos  aequales  ad  b album , Se  mgnuty, 
Coniunganturque  d,c  , & fiat  triangulum  niger- 
rimum dbc  . 


Probatur  . Nani  nigrum , & nigerrimum  tri- 'l 
angulum  funt  eiufdem  altitudinis , cum  conue-  l 
niant  in  vertice  d , Ergo  ex  propof.  1.  huius,eam 
proportionem, quam  triangula  dicunt  ad  inuicem  T 
nigrum  ad  nigerrimum  ,dicent,&  bafes  ab  ad  bc.  • 
Idem  dicas  de  triangulo  albo,  8e  niger runp<  funt 
enim  eiufdem  altitudinis,  quod  conueniant  in 
pundo  c:  Quare  ex  eidem  prima  huius, bafis  eb 
albi  ad  bafim  bd  nigerrimi  eandem  dicet  propor-' 
tionem,  quam  album  triangulum  ad  nigerrimum. 
Sed  tum  triangulum  album, tum  nigrum  cx  prop. 
7.  quinti,  eo,  qu6d  ex  hypothefi  fint  «qualia  can* 
dem  dicunt  proportionem  ad  nigerrimum : Ergo, 


140  ; ' : T R A C T 

& cfus  e b » ad  crus  db  eandem  dicet  proportio- 
nem, quam  ab  ad  is  t 

Secunda  verd  pars  Theorematis  eft  conuerfa  prae- 
cedentis,& dicit}  quod  fi  crus  e»  ad  aliud  reciprq» 
cum  «p. dicat  eandem  proportionem, qua  refertur 
ABad*c*atqpalia  fore  triangula : Nam  yt  bafc* 
ita  «x  prop.l.  huius  erunt  quoque  triangula  al- 
bum,nigrum  ad  nigerrimum,  cum  fint  eiufdem 
altitudinis : Quare,  cum  ex  prop.  9.  quinti,  qu* 
eidem  eandem  dicunt  rationem  «qualia  fint , fe- 
quitur  vtatqualia  quoque  fint  triangula  album ,& 
nigrum  cura  bafes  ab  ad  bc»  & ie  ad  bo  ex  pr*- 
fuppofitione  eandem  proportionem  dicant , 

• EXPENSIO  IV. 

-.%■»  ov  - ' • - 

-Ve  lineis  proportionaliter  fecundis 

¥idlmus  primo  libro  fedionem  linearam  in 
putes  «quales  : modo  hic  Illam  intuebi- 
mur ia  partes  proportionales ; nec  tamen  fe&io- 
num  modi  omnes  hac  expenfione  concludemus : 
plurimi  enim  funt  j qui,  cum  non  fint  dementa- 
res,& tanquam  principia  generalia  no  fe  habeant» 
ne$  ntceffarij  ad  elementa  ipfa  percipienda  fint: 
Imo  multorum  cognitionem  fupponant  non  dum 
bauilam»yt  queant  iqtelligi»  ideo  ea  in  proprium 
traftatum  reiechnus  . Fuit  autem  neceflarium, 
vt  primo  lib.  fecimus, agere  prius  de  triangulis  j 
?t  h?  operationes  fecandaru  linearu  oft ederetur. 

PROB.  I.  PROPOS.  XII.  Eucl.,. 

t - i i ■■  ; i tmttu.At  i. 

A iaii  refli  linei  impertiam  partem  au- 
ferre . > 

IMperetur.vt  ex  linea  ab  anferratur,  V.g.  quin- 
ta pars.  Ex  a ducatur  re&a  AC,  vtcunque,  qup 
tamen  angulum  aliquem  cfticiatin  a , Se  In  hac 
linea  ac  tot  partes  ab  a incipiendo  fignentur  *- 
quale*  aftignat*  ad  placitum  magaitudini,  quota 
pars  eft,  ea,  qua:  defideratur  detruncari,  yt  in  pro- 
pofito exemplo,  aiTumend*  funt  quinque  partes, 
quia  quinta  detrahenda  eft  , &•  ab  vltima  parte  C 
ducenda  eft  linea,  que  extremum  alterius  scon- 
i ungat , ita  vt  fiat  triangulum  aci  . Huic  autem 
dpun&o  penultimo  f parallela  agatur  Fi,critque 
eb  pars  quinta  ilnez  ab  abfeifa . 


Probatur.  Nam  ex  propof.  s.  huius  ea  pro- 
portione, qua  refertur  ai,  ad  eb,  ea  lp(3  af  ref- 
picit  fc  . Ergo  componendo,  yt  docuit  argumen- 
tari ii.  propof.  quinti,  ita  refpkit  ab  tota  par- 
tem  fuam  ie,  ficut  ac  tota  partem  fuam  cf  . Sed 
cf  eft  quinta  pars  totius  ac.  Ergo  & ie  erit 
quinta  pars  totius  ab  . 

COROLLARIVM 

Hinc  deducitur,  Se  a Coroll.*.  prop.q.  Pofle 
quoque  ab  aliqua  V,  g.  db  partes,  quafcun- 
queplacucrit,auferri . Si  lineam  ducas  ei  paralie- 
Jammaiorcm  aliquam  ,que  fit  ap,  camqucjdiiii- 
das  in  partes  qualcamquc,  E.  g.  In  duas  in  o,  de- 


A T V S X. 


inde  extrema,  8e  omnia  pu&a  diuifionutn  ad  idem 
quodeumque  pundum  c ducas,  quod  fit  vitra  li- 
neam diuidendam  minorem  ni  ita  quod  io  me- 
dio ipfa  remaneat , Se  line*  in  pundum  c conue- 
nientes  per  eam  tranfeant , vt  funt  pc , 8e  oc , Se 
ac  . 1(1*  enim  diuident  lineam  propofitam  db 
in  partes  proportionales  i js  partibus*  quas  in  pa 
fecimus:  EritqueoH,  Se  mb  in  linea  db,  vt  po  ad 
ao  in  linea  pa  j quod  oftenditur  in  ipfo  Coroli. 
I.propof.4* cuius  figuram  hic  adbibemus  fc 

PRO  B.  II.  F R O P O S.  XIU.  Eu.io. 

Datam  reflam  lineam  mfeflam  ftmiliter 
fecare9vt  data  altera  rettafefta  fuerit . 

Hatc  ferre  eft  eadem,  qur  fuperiori  proble- 
mate, Sit  re&a  ai  fceaada  in  tot  partes» 
quz  proportionem  eam  inter  fe  feruent , quam 
partes  alienius  alterius  dat*  inter  fe  conferuant. 
Conftituacur  itaque  re&aafiignata  ac  tali  modo, 
tt  faciat  cum  diuidenda  angulum  a,  Se  ranftjtex* 
rremitatibus  linea  ic»ad  hanc  ab  d pfiftis  diuifio- 
nu  p,&  obducantur  paraliei*  pm,&  qn.  Nam  linea 
ABeritdiuif«rVt  ptopof.  repo  fele, in  pbrtes  fimi- 
les  line*  » vtqoe  id  probetur,ducatur  po  pun- 
ftlta  ad  A0  paralie, a . 


e 


Probatur . ‘Nam  ex  propof.  *.  huius»  vt  eft  ap 
ad  po.»  ita  fe  gerit  pars  am  refpc&‘U  partis  M*»er- 
go proportionales  funt  eadem  proportione  am,5t 
mn,  qua  erant  partes  ap  ad  pq^. 

Eodem  modo  valet  argumentum  de  parte  pq^ 
8cqC}  qu* inulcera  eam  proportiooem  fetuabunr, 
quam  in  liaeapaa&ata  partes  pl,  6e  Loob  ean- 
dem propof.  huius  a. 

Sed  partes  puo&Itc  PL  , & LO  funt  «quales 
partibus  MNt&NMx  propof.  primi , quod  ia 
parallelis  lineis  fignatx  fint.  Se  a parallelis  cfFc- 
fU  . Ergo  edam  pq^,  Se  qc  ita  fume  proportiona- 
1C5,  VI  ttii,  SC  N£  . 

COROLLARIVM 

COiligitiir  hoc  modo  pofic  fecari  AB  fecun- 
dum proportionem  quamcumquc  datam : 
Nimirum, & prius  figaemus  in  ac  Indeterminata 
eas  partes  habentes  eam  proportionem, quam  vo* 
lumus,&:cftcra  prxftentur,vt  prius, quando  linea 
ac  y t in  propofitione,pr*fuppoocbatur  u «Umi*. 

COROLLARIVM  . 

COlligitur  quoque  lineas  duas  propoxt  jonaJ f- 
ter  in  geminis  pandis  diuif.i*  habere  quoq; 
intermedias  fedionum proportionales  V.g.dt- 
uifa  ac  in  (^nimirum  in  duat  tertias  partes.  Se 
in  p nimirum  in  fuam  tertiam  parte rtT  intermedia 
fcotionu  erit  pc^.  qug  eam  dicet  proportione  cum  ( 
ap,  fcu  qcqquam  dicit  intermedia  legionum  mn  . 
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•4  am  &r  ab  fimiiiter  in  ealdem  propor- 

tionales parces  fecetur  in  m,4tn.  Nara  iunflis 
•ifti*  liocis  , vt  laciant  angulum  In  a idem » quod 
in  propolicione  exnlicauimus,  valebit  argumen- 
tum, vt  patc(Jciim  fit  eadem  figura. 

PROB.  Ili.  PROPOS.  XIV.  Eiicl.ii. 
Duabus  datis  rcBrs  Irneis  tertiam  propat' 
nonalem  inucnirc . 


dem  modo,quo  fe  habei  antecedensA»  priorft 
cruris  ad  fequentem  elufdem  bc  . Sic  referatur 
antecedens  pofterions  cruris  ad  ad  fequciKcm 
dh  in  proportione  . 


H 


Sint  da*  r eflr  a»  > 8e  ac,  ita  difpofitar , vt  an- 
gulum io  a conftituant , producaturque  ea, 
quaai  volumus  conQimcrjepro  aoteccdeati  V.  g. 
ac,8c  io  parte  produfla  capiatur  cQ^atqualls  alte- 
ri ab, quam  volumus  effit  fequentem  . Dufla  de- 
inde reda  ad  extremitates  uC‘,  et  i punfloQ.  ps- 
r^leh  agatur  q^p  , que  inueniat  in  p lineam  ab 
produflam.  Afltrmatpropofitio,  bp  ttrtiam  pro- 
portionalemefiet  nimirum  eam  dicere  proportio- 
nem ac  antecedentem  ad  ab  fequentem  qui  ref- 
picit  ipfa  ab  fcquens  tertiam  fubrequentem  bp. 


Probatar  . Nam  ex  propof.  ».  butui  ; Ita  pro- 
portione refertur  a c antecedens,  ad  ca  fequen- 
tem  in  priori  erunt  A<*,n  a*  ad»  refertur  in 
fecundo  crure  a»  j Sed  antecedens  ac  ka  refer- 
tur prot>ortiooe  ad  ad  M antecedens  in 

polieriori  crure  ( fiqunkov  ajs,  tkcojtx  conitru- 
Ilione  fuot  «quales  > £rg9  f aro  proportionem 
ex  7.  quinti,  quam  dicit  antecedens  ac  ad  ab,  fe- 
quentem  fuam  dicet  quoque  ab  antecedens  etiam 
ipfa  ad  t?  fequentem,  & bc  ab  erit  me<J^a propor- 
tionalis : Nimirum  fequens  refoeflu  ac  antece- 
dentis,& pariter  antecedens  Gefpeflu  fubfequctli. 
b».  At  »B  tertia  propoctional|s,«rit,vt  vul.  propi- 

COROLtlARIVM. 

• % 

COllige  eodem  modo  , 8r  quartam  propor- 
tionalem, & quafcunque  alias  ppffe inueni- 
rtj  nimiru  fi  pofterioribus  duabuSftcrtUinuentA- 
tnr  proportionalis  regulapratccd.  Iuueota  enim, 
cura  tribus  prius  inuentia,  quatuor  erunt  p»o- 
portionales  , 8c  fic  fi  alias  cupias  femper  eadem 
praxl  v ter  is  • 

PROB*  I V.  P.R  O P O S.  XV.  Euc.  u* 

Tribus  datis  rcBis  lineis  quartam  propor- 
tionalem inuenire  • 

DVas  habeas  lineat  ab,  & BC,  quas  In  dire- 
gura  collocabis  ita  vt  vnam  reflS  condi- 
toant  ac; reliqua  vero  ad  ita  coUocetur,  vt  faciat 
angulum  quemcumque  in  a cum  prima  ab.  Sit 
verb  repeiienda quarta  proportionalis  ita,  qu6d, 
ficut  ab  proportione  habet  ad  bc,Iw  reliqua  angu- 
lum faciens  ad,  cumaJii  reperieudi  proportio- 
nau  exift at . Coniunge  itaque  extremitates  d,  8e 
b refla»*, & huic  coniungenti  i punflo  c duc 
parallelam,  qu*  occurrat  lineae  ad  produflam  itt 
u . Nam  d h erit  quarta,  quae  queritur  ira,  vt  c<* 


1 Probator  facftiter  ex  a.  propolicione  huius: 
Cdm  enimDB  fit  ex  eonllroflione  parallela  «d  CK. 
Erpo  ficut  refertur  ab  ad  bc  in  priori  crUre , Sic 
. teratur  ad  ad  dh  in  pofterfori  * - — . 

i 

COROLLA  RIVM.  1 

COllige  cum  Pappo  . Quomodo  reperl» 
polus  quartam  proportionalem  ; quar  fit  ad 
tertiam  , vt  prima  ad  fecundam  inuerfo  ordine . 
Nam  inuerfo  ordine  tqj-tla  ad  erit  coniungend» 
non  ad  extremum  primar  A,fed  ad  extremum  c a 
fecundae,  vtpet  lineas  punflatas  faflutn  vides,  & 
Ineris  mlmlfeolls  notatujeft  enim  eadem  ad,  qup 
a d w Nam  tunc  ex  eadem  propof.a.  ficut  antece- 
dens, Septima  ab  fe  habet  ad  Ba  fecundam,  ita 
quatta  b,  d fe  habet  ad  tertiam  d a . 

PROB.  V.  PROPOS.  XVI.Encl.il 

: o ii  v 3 

Duabus  datis  reBis  lineis , mediam 
proportionalem  tnuenire . 

Sit  duae  reflor  ab,  & bc,  qtttbus  media  propor- 
tionalis imenienda  fic.  Dilponantur  in  dire- 
flum  ita,  ve  fiant  vna  linea  ac,  quam  biparties  in 
e A in  feflione  e faflo  centro  iatcruaUo  vfque  ad 


extremitatem  alterutrius  extenio  V.  g.  a , lirtnU 
circulus  defrrfeatur  aoc  . Deinde  fuper  b eriga- 
tur perpcodicuiarls  B d . Na»  harc  erit  mc« 
dia  proportionalis  inter  ab,  fir  bc,  quod  vt  pro- 
betur ducenda"  funt  reflat  ad,  fr  dc,  quz  ex  pro- 
pof. »8  terti;  facient  anguium  reflum  in  d . 

Probatur  vero  propofitioex  Coroli.  propof.  8. 
Nam  d b cadit  fuper  bafim  angulo  reflo  to- 
ti Dfubtcnfam:  quare  inter  duas  eius  portiones 
ab  , & BC  erit  media  proportionalis  . Angulus 
vero  d punflatis  fa&iira  reflas  eft,  quod  io  fcmi* 
circulo  ex  propof.  s8. certi;  exiRat . 

COROLL AR  I V M 

Hinc  eft  . Qubd perpendicularis  excitata  fu- 
per diametrum  i quocunque  puncto  eius,fie 
medium  proportionale  inter  duo  diametri  fegme- 
U,  vt  clari  conflat,  cdm  ex  propof.aS.  tertij  fcm. 
per  adc  angulus  reflus  fit , quoquo  punflo  cir- 
cumfcrcnu*  venex  eius,  reperiatur . 

• PROB. 
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PRO  B.  VI.  PRO  P.  XVII.  Eucl.30. 

Propofuam  re  fiam  lineam  terminatam  ex* 
trema , & media  ratione  fecare  . 


TRACTATVS  X. 

nirajrum,qudd  rc&angvU  «qualia  habeaat  re<5h* 
fub  quibus  concinetur  proportionales . Colligi- 
tur vero  probatio  ex  prima  parte  prop.  10.  Nam 
cum  hic  habeamus  angu- 
los ad  a digtum.Ar  album 


,*C  It  reda  ai  ; & ex  iy.  h*.  fit  ftfia  in  c ita,  vt 
O reHangulum  fub  tota  ab,  & minori  fegmf- 
to  «»  contentum,  fit  «quale  quadrato  ex  maiori 
Tegmento  ac  eredum  . Dico  hanc  lineam  extre- 
mi >’&  media  ratione 
cflfe  feaam,  efiequeAB 
rotam  ad  Tegmentum 
malus  ac,  vt  Tegmen^ 
tum  idrm  ac  ad  minu 
Bp  in  proportione  re» 
peritur. 

Probatur.  Quonia 
enim  quadratam , fet» 
paralielogramum  ni- 
grum <x  maiore  Teg- 
mento ah  cit  arquale  tcHangulp  nigro  ex  minore 
fegmento , 8t  tota  c flecto  . n erit  si>  tota  recipro- 
te  cx  propof.  10.  huius  atf  cis  anus  fegmctuuni, 
Tt>A,  ideft  .qualis  r.  h ad  „«  legmentum  minus . 
Vndc  cum  tota  ita  fc  habeat  ad  legmentum  matus, 
vt  legmentum  maius  ad  ' Jl.jlnca  as  in  c erit 
fefia  extremi,  & medii  ratione  eahuiuidef.j. 

' EXPENS  IO  V. 

r..! 

Dt  aquipotenlia  proportionalium  linearum. 

H,lc  agitur  ; datla  lateribus  proportion.lihus, 
vel  quatuor , vel  tribus,  qui>d  poffint  duo 
ste&angula  .qualia  conftituere,  vel  quad  racas., & 
«fiaugulura licet inuieemfiot  la*qualn.  Per- 
«rafiatur  itaque  de  linearum  proportionalium  st- 
quipotcntia  in  genere. 

THEOR.  I.  PROTOS.  XVIII.  Euc.itf. 

Si  quatuor  reHa  linea  proportionales  fuerint, 
quod  fub  extremis  comprehenditur  re- 
Hangulum  eli  aquale  illi , quod  fubmc- 
iijs  comprehenditur,  reHangulo . 

E' fi  fub  extremis  comprehenfum  rtft angu- 
lum aquale  fuerit  ei , quod  fub  medijs 
continetur  reHangulo,  illa  quatuor  re-. 
Ha  proportionales  erunt . 


proportionales  , fle  P D 
effcad  ac,  vt  ba  ad  Af.s 

THEOR.  II.  TROPOS.  XIX.  Eud.  j?. 

Si  tres  rtHa  lirita  proportionales  fuermi, 
reHangulum  , quod  fub  extremis  com- 
prehenditur, aquale  e(l  et  quadfaio,quoi 
r comprehenditur  fub  media . 

Et  l contrario  fi  fub  extremis  icmprehen- 
fum  reHangulum  aquale  fit  a quadra- 
to , quod  d media  dcfombttur , illa  tres 
linea  proportionales  erunt . 

Sint  tres  lineae  a,i,c  proportionales  its.vt  qua 
proportione  r^fpicit  a fequentem  B,fequens 
duoque  refpiciat  fubfequentemc . Dkit,qubd 
fi  ex  extremis  a , flf  c fiat  reHangulum  pc,  & 
ex  media  c fiat  quadratum  qb  ; Quadratum,  Se 
XtHangn Ium  ' fotura  eflerqUrfla  ■ 

‘ Probatur.  Quia  accipiam  pun&atam  AQ.*qu»^ 
lem  medj*  b . Quare  eam  oroportionem  , quam 
dicit  a ad  pandatam1,  dicebar  » ad  c . Cum  erga 
fint  ia  quatuor  propordotl ales, patet  ex  prrcederi 
" propofitione,  reHaiiga- 
4ilm  qmdratfi  b<£  ex  pun- 
Hafi , & linea  B , «qua- 
Iibus,flr  mediis  conftitu- 
tum  , efie  arquale  re^aow.  ' 
gulo  ex  extremis  c,  & a 
coriflituto  ex  ant. 

Secunda  pars  comi er- 
tltpr  io  rem  eodem  fun- 
damento line*  pandat*  pr*fuppofito, 8e  eodem 
argumento,  qua  fecunda parspraced.  Theorenu 
probata  eft  ; cum  enim  «qualia  fint  quadratum» 

8c  reHangulum,  erit  proportio  p a ad  punftatatn 
a^,  qualis  eft  ba,  ad  ac,  fed  punHata.flr  b a yqua- 
les  Tum,  ergo  erit  ap  ad  ba,  vt  ba  ad  ca  , nimi- 
rum trium  proportionalium  a,b,c  . 

EXPENSIO  VI. 


SIntquatuor  reH«  proportionales  a,  B,  c,d. 
Dico  primh  , fi  ex  a,  fle  d extremis  reHangu- 
lum  componatur,  vt  eft  album  da  , & ex  medijs 
aliud  reHangulum  nigrum  bc,  h*c  duo  rcHanguia 
forexquajia  U T M - i 

Probatut , A nguii  Tunt  «quales  niger,  & aJbus 
ad  a,  vtpote  redi  latera  quoque  reciproca  pyo» 
portionalia  ex  hypothefi*  nempe  fimili  propbr- 
tionc  refertur  ex  def.  a.  huius  pd  ad  ac,  vt  ba 
ad  ap,  quia  fic  in  vkaquc  figura  tCi  minus, & fun- 
damentum relationis  eft . Ergo  ex  io.  huius  par- 
te a.  rcHanguia  album,  fle  oigrum  erunt  «qualia. 
Probatur  fecud*  pars,qu*  eft  ^onuerfa  prioris; 


De  proportione  duplicata , O*  compofita  , 
quam  figurx  inter fe  pojjident  rcfpefiu 
Uterum  homologorum . 

Oro  parantur  in  hac  Expenfione  Uterajfigu- 
V_/  rarum,  tum fimilium,  tum  diffimilium  In- 
uicem,&  quam  proportionem  obtineant  confide- 
ratur,  vt  ex  inde  cognito  genere  figur*  , flr  pro- 
portione laterum , faciliter  etiam  inotefeat  pro- 
portio ipkrura  figurarum , vel  i contra  , 


THEO- 
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SEXTVM  LIBRVM  EVCLIDIS  ,4J 

qui»  i»m  hic  duo  triangula  nigrum  , &acd  pro- 
bata funt  iqualia  , fcj  ad  triangulum  acd  dicit 
proportionem, qurm  balia  ab,  ad  bafim  ac  ei  pri. 
ma  huius,  quod  In  eundem  verticem  o finiant. 
Ergo  refertur  quoque  ad  nigrum  ea  proportione, 
qua  bafiaAB  ad  bafim  aq  duplicata  ae  ad  bafim  ln. 


Similia  triangula  inter  fe  funt  m duplica- 
ta ratione  laterum  homologorum . 


DVo  triangula,  vel  duas  figuras  habere  dupli- 
catam proportionem  laterum  homologoru, 
nihil  aliud  eft , quam  qudd  ita  fit  figura  ad  figu- 
ram proportlonata  , ficut  inter  tres  lineas  pro- 
portionales prima  linea  proportionaeur  ad  tertia, 
ita  enim  proportio  duplicatur  gemina  vice , nam 
dicitur  ficut  eft  antecedent  ad  fcquentem.Sr  eccc 
prima  proportio,  lea  eft  fequens  ad  fubfequentem 
ecce  fecunda : V.  g.  fi  bilis,  qu*  ponitur  antece- 
dem  triangulorum  fimilium  fint  vt  i.ad  a.fequen* 
tem. triangula  erunt  inulcem  vt  I.  ad  4.  nimirum 
repetendo  proportionem  gemina  vice : nam  ficut 
fe  habet  1.  ad  a.  ita  proportionatur  a.  ad  4. 

Duplex  autem  poceft  efle  cafus  . Nam  vel  la- 
tera homologa  funt  aequalia , 8e  fic  etiam  figurae 
erunt  aequales,  cum  aequalia  repetitis  proportio- 
nibus femper  aequo  modo  fe  habeant,  &:  (i  volo  re- 
perire  alium  numerum , qui  dicat  proportionem, 
quam  dicit  a.  ad  2.  non  podtim  repcnre;  nili  a. 
at  cum  proportio  eft  inaequalitatis,  tunc  difficul- 
tas eft,  id  demonftrare  oportet . 

Sint  ergo  duo  triangula  fimilia  nigram  , Se  al- 
bam adb,  abfc induturae  ex  propof.14.  bafibua 
ab,  8e  l m tertia  proportionalis  ex  lutere  ab  &rfit 
ac,  ducaturquc  reda  dc,  eritque  triangulum  adc 
probandum  prius  ,&  demonftrandum  «quale  tri- 
angulo nigro  antequam  ipfam  propofiuonem 
probemus . 


Probatur  . Ex  hypothefi,vt  eft  ad  ad  ab, ita  eft 
lm  ad  ln  ergo  permutando  ex  ipJib-f.  erit  fun- 
damentum AD  ad  fundamantum  LMj'vt  terminus 
ab  ad  terminum  ln;  Sed  vt  $ft  ab  ad  ln,  ita  fe- 
cimus ln  ad  ac  proportionata  crura . Ergo  pro- 
portione correfpondebit  ad  adLU,  vtLNad  ac. 
Ergo  haec  triangula  nlm  , Se  adc  habebunt  late- 
ra reciproca . Siquidem  fundamentum  primz  co- 
bioationis,  Sc  terminus  alterius  eft  in  vno  trian- 
gulo ADi&  ac  ,&  terminus  pritnf.fundaatentumq; 
fecunda:  eft  inaho  triangulo,  nimirum  nl.Sc  lm. 
Quamobrom  cx  Ii.  huius  erunt  triangula  «qualia 
pundatum,  quod  «quale  fecimus  nigro  ( clarita- 
tis gratia  triangulum  adc:  quo  fuppofito  iu 
propofttio  * 

Probatur  . Tres  line*,  ainiirum  ab  bafis,  bafi 
lm,  & ln  baft  ac  continuam  dicunt  proportione* 
V ode  fecundam  fuperius  explicata  ab  ad  ac  du- 
plicatam dicet  proportionem  : Sed  triangulum 
album  maius  adb  eam  ad  nigrum  refertur  pro- 
portione, qui  bafis  ab  ad  bafim  ac  : Ergo  dupli- 
ca ad  illud  proportione  refertur  . Mitior  vero 
argumenti  oftenditur,  nimirum  quod  triangulum 
adb  ad  nigrum  referator,vC  bafis  ab  ad  bafim  ac. 
Quia  triaQgulum  maius  album  dicit  eam  propor- 
tionem ad  nigrum, quam  dicit  ad  triagulum  acp; 


THEOR.  II.  PROPOS.  XXI.  EucLio’ 

Similia  polygona  in  fimilia  triangula  di - 
induntur , O*  numero  qualia , &•  ho- 
mologa tolis , is*  polygona  duplicatam 
habent  eam  rationem , quam  habet  latus 
homologum  ad  latus  homologum . 

Sint  polygona  fimilia  album,  Se  nigrum  haben- 
tia angulos  «quales  fingula  alba  lingulis  ni- 
gris, vt  a angulo  b,  8e  c angulo  d , Sec.  Sic  Se  la- 
tera proportionalia  cir- 
a.  „ Jk.,  ca  angulos  equales  V g. 
" ^ fit  ac  , ad  bd  , vt  AQ..id 

fi  e . Dicit  pro  prima 
parte  hae  duo  polygona 
dluidi  ln  triangulo  fimi- 
iia , & nutncTQ  aquatia  . 
Nam  ducantur  red*  ab 
vno  angulo  ad  alios  op- 
pofitos,  vt  ab  angulo  d line*  de,  dk,  fic  ab  angu- 
C red*  ch  & c<^,  eruntque  triangula  numero  *- 
qualia , vt  patet . Probatur  itsque,qubd  h*c  tri- 
angula fint  fimilia:  Nam  primi  dlk  nigro  eft 
fimile  triangulum cgh  albi  polygoni.  Ratio  eft 
quia  angulus  l niger  eft  aequalis  albo  c , & circa 
Illos  latera, cx  hypothefi  funt  proportionalia. Er- 
go ex  prop.  6.  &def.t.  triangulum  dlk,  eft  fi- 
mile  triangulo  cgh  . Vnde  etiam  anguli  reliqui  * 
erunt  «quales  V.  g.  apud  r,  Sth  in  didis  trian- 
gulis, & ex  propof.  4.  huius  latera  dk.  Se  ch  , vt- 
pote  angulis  «qualibusinxquianguliStriangulis 
oppofica  erunt  homologa , ideo  erit  dk  ad  ch,  vt 
lk.  ad  oh  . Sed  ob  fimiiitudinem  polygonorum  , 
vt  eft  lk  ad  gh  , ita  eft  k£  ad  hq^:  Ergo  ex  f quo 
erit  vt  dk  ad  CH,fic  ke  ad  Sic  quoque  angu- 

lus apud  k totus  eft  «qualis  angulo  toti  H;pars 
quoque  anguli  k verfus  L eft  «qualis  parti  a ver- 
ius c . Ergo  reliqua  pars  dks  erit  «qualis  relique 
chq_.  Quire  ex  propof.  tf.  triangulum  dxb  ni- 
grii  erit  fimile  albo  cuqj  quod  angulum  apud  k 
habeat  «qualem  angulo  apud  H,  Sc  latera  circa 
Jpfos  proportionalia  , Sc  fic  dc  reliquis  ali  js  argu- 
mentabitur . 

Prob.2.  cfTe  homologa  totls.Na  triangula  ni- 
grum d L k,  & c g h album  funt  fimilia  inter  fe* 
ideoque  habebunt  duplicatam  rationem  laterum 
homologorum pk,8c  chcx  prpe.  & etiam  eandem 
habebunt  duplicatam  rationem  triangula  fi. nili* 
de  k nigrum  JstcqH  album, quod  eodem  latete  dk, 
triangula  nigra,  &r  eodem  c h triangula  alba  pr*-> 
dida  incxiftant . Quare  triangula  dlk  oigrum 
ad  album  cgh  eam  habebit  rationem,  quam  trian- 
gulum nigrum  dek  ad  album  CQH,vtpote  eiufdem 
proportionis  lateris  ad  latus  duplicatam  vt  dixi- 
mus Trad.p.  Def.  a 7.  in  fine,  & idem  fiet  arguT 
mentum  de  reliquis  . Cum  ergo  fint  proportio- 
nalia triangula  polygoni  nigri  triangulis  albi, ita 
vt  omnia  fondamenca  proportionum,  feu  antece- 
dentia fint  in  vno , Sc  confcqucntia,  feu  termini 
in  altero  . Ex  propofition?  yejo  \7 . quinti,  vt  eft 

vnum 


«I 


144  TR  A CT 

vmim  antecedens  ad  vnum  confequens,  fi''  funt 
em  nia  antecedentia  ad  omnia  eonfequentia, erunt 
omnia  triangula  nigri  polygoni  ad  omnia  albf» 
nempe  totum  adtorfi  in  eadem  ratlone,vt  aliquod 
nigrum  triangulum  fuo  correfpoodenti  albo  . 

Probatur  tandem  tertia  pars;Quod  polygonum 
ad  polygonum  fit  in  duplicata  ratione  lateris  ho- 
mologi ad  latus  homologum  . Probatur  inquam. 
Quia  ita  eft  polygonum  nigrum  ad  album,vt  tri- 
angulum V.  g.  plx  nigrum  ad  album  fimile  coh  : 
Sed  fimilia  triangula  laterum  homologorum  du- 
plicatam habent  rationem  ex  prxced.  Quare  ctia 
polygonum  nigram  ad  album  duplicatam  habe- 
bit ratione  laterum  horaologoru  V g.ri.  ad  cb  , 

COROLLARIVM 

Hinc  eft,  quod  fi  fuerint  tres  lineae  propor- 
portionales»  vt  eft  prima  ad  tertiam  , ita 
efte  polygonum  deferiptom  fimile  fuper  fecundi 
ad  polygonum  fuper  teTtiam  deferiptum  , vel  po- 
lygonum fuper  primam  ad  polygonum  fimile  fu- 
pc  r fecundam  deferiptum  j quia  enim  prima  linea 
ad  tertiam  duplicatam  habet  fecundat  rationem  : 
Polygonum  vero  fuper  primam  deiineatum  habet 
duplicatam  primar  linea;  rationem  ad  polygonum 
fuper  fecundam  formatum  { patet  ; cum  fit 
eiufdem  proportionis  lineae  prima;  ad  fecundam 
duplicata  proportio  prima;  eiufdem  ljnear  ad  ter- 
tiam, Oc  polygoni  fuper  primi  ad  polygonfi  fuper 
fccudaduplicataquoq;,qubd  erit  cade  linej  primp 
ad  lineam  tertiam  , quam  polygoni  ad  poJygo- 
gonum  proportio , 

THEOR.  III.  PROPOS.XXU.  Euc.jjr. 

9v£ijuian£u!j  paraOelogramma  inter  fe  eam 
habent  rationem,  qux  ex  proportione 
laterum  componitur . 

QVantittt  compofiram  rtfptauaitctlus  habrt 
rationem,  cilm  ne  dum  illam  fecundum 
▼nam  proportionem  refpicit,  fed  fecundum  plu. 
xes , V.  g-  linea  dicit  proportionem  ad  aliam  tan- 
quam  io.  ad  J.  ita  vr  minorem  fuperet  medietate. 
Deinde  hxc  minor  ad  minorem  fe,dicit  propor- 
tionem unquam  y.  ad  y.  Illa  Itaque  maior  io. 
panium  yquaJium  habet  ad  lineam  trium  partium 
rationem  compofitam  $ nimirum  eam,  qua;  eft  in- 
ter j.  8r  y Sc  inter  y.&  io.  ita,  vt  refplciat  illam, 
ne  dum  fuperando  eam  medietate,  vt  fuperat  y. 
fed  infuper  eam  fuperando  duobus  quintis  vt  y. 
fuperat  y.  vt  diximus  tra&.  g,  pr.  part.  def.7. 
Dicit  itaque  Euclides,  quod  paralieloiramm * x- 
qmalium  an*uJori<m  eam  proportitnem  habent , qux 
cx  lateribus  componitur  : nimirum  aream  refti- 
linei  abhe  ; ne  dum  elTe  maiorem  re&Mineo  nc 
paruo  proportione  , qux  eft  inter  ab,  8t  bc  hoc 
eft  dupla  : fed  Sc  ea,  qux  eft  inter  b b,  Se  bd  , qux 
eft  E.  g.  5.  ad  y Quamobrem,  fi  dc  minus  redli- 
lineum  continet  6.  Rhombos , ne  dum  ab  con- 
tinebit 10.  Rhombos,  qux  eft  proportio  y.  ad  y. 
Sed  infuper  alios  io.  nimirum  »0.  qux  eft  pro- 
portio a .Se  1.  Et  ita  Rhombus  ae  , dicit  propor- 
tionem multiplicem, quia  bis  continet  Rhombum 
dc  , 8e  infuper  proportionem  fupcrparticularcm 
bipartientem  fcxtas,ideft  femel,&-  duas  exeius  fex 
partibus . 

Poteft  etiam  fieri  comparatio  inter  ab,&ix> 


A T V S X. 

latus  pro  vna  proporeiodei&EBj&r  bc  pro  alia,  Sc 
idem  eueniet,  vt  funt  10.  8 6.  vel  6.  iy.  ao.  Pri  - 
mi  namque  proportionem  habent,  quam  y . ad  *• 


&4.  ad  y.  fecundi  vero  proportionem  habent, 
quam  a.  ad  y.  & deinde  y.  ad  4.  Vt  autem  pro- 
pofitionem  dcmonftret , coniungit  refiilinea  ad 
apicem  b,  angulorum  xqualium  , ita  vt  in  redam 
vnam  conueniant,vt  fecimus  fuprapropof.io.  la- 
tera reciproca  ab >8c  bc  ficut  latus  bd  cum  bb:  pro- 
lungenturque  eodem  modo  Utera  tc,  Bf  HE,  do- 
nec fibi  occurrant  in  o , Se  conftituatur  refiili- 
Hcum  nigrum  bg  . 

Probatur  re&ilieum  maius  es  1.  huius  dicir 
eam  proportionem  ad  nigrum,  quam  dicit  latus 
ab  ad  bc.  Nigrum  vero  dicit  cam  proportionem 
ad  minus, qui  dicit  eb  ad  BD,ob  eandem  altitudi- 
ni,fed  cx  pr.p.y.def.8.  redilineu  maius  ad minus 
dicit  proportioni  compofitam  cx  fua  proportio- 
ne ad  nigrum, & nigri  ad  minus  : Ergo  dicit  etiam 
proportionem  compofitam  ex  lateribus  ab  ad  bc 
pro  prima  proportione  componente,  eb  , ad  bd 
pro  fecunda, 

COROLLARIVM  I. 

COilige , Quod  eadem  eft  ratio  in  triangulis 
habentibus  vnum  angulum  alteri  xqualem, 
▼t  eft  videre  in  triangulis  bdc,  Se  abe,  ctim  enim 
triangulum  fit  medietas  rediiineiin  eadem  bafi. 
Se  eiufdem  altitudinis  (equitur, vt  triangula  eun- 
dem angulum  habentia  eodem  pa£to,ac  redi  linea 
fe  habeant  ad  inuicc,  cum  ita  fe  habeat  duplum  ad 
duplum,ficut  medietas  ad  medietatem  ex  propof. 
18.  lib.y, 

COROLLARIVM  II. 

* Olligiturquoqjquod,  cdm  triangula  om- 
Vj  nia  eiufde  altitudinis, firbafis  fint  xqua- 
lia,  ficut,  Se  parailelogramma  , fequiturlqubd  tri- 
angulum V.  g.  bcd  fc  habeat  ne  dum  ad  triangu- 
uml  abe  ; fed  etiam  ad  quodcunque  aliud  eiufdem 
altitudinis  ,&  bafis,  vtpotc  illi  cquaiibuS  eodem 
modo ; ficut, & quxeunque  triangula  eiufdem 
altitudinis,  ac  triangulum  maius  abe,  quia  fune 
ipCi  xqualia,  rcfpicicnt  bcd  triangulum  minus.fr 
quodeunque  illi  xquale , vt  funt  ea  omnia  , qux 
cum  hoc  minori  eiufdem  altitudinis  funt,  & bafis 
eidem  ratione : quare  verum  erit  illud,  quod  dif- 
ficiliori argumento  dcmonftrat  Commandinus, 
triangula  inter  fe  rationem  habere  compofitam 
ex  proportione  bafium , 8e  altitudinum , Sc  idem 
dicas  de  paralielogrammis . 
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EXPENSIO  VII. 

De  pmilium  fijur arum  notione, & 
effcftionc . 

TOta  hrc  quarllio  dc  figuris  fimilibus 
cognofcendi*  efl.  & id  ex  quadruplici  prin- 
cipio,fcu  loco.fcilicct.vd  tx  cognitione  laterum; 
vel  ex  fimilis  alterius  comparatione,  qui»  i du*  al- 
teri fint  (imiles  , Se  ideo  inter  fe;  vel  qubd  pars 
fimilice'  Iit  defoipta  , ac  fuum  totum  ; vel  tan- 
dem quod  figurx  ipfe  fimiles  efficiantur , SP  ideo 
In  primis  docet  eas  efficere  , & datam  figuram 
Imitari . 


les  ambiunt  angulos  . Quapropter,  vt  Te  habet  tn- 
proportione  ab  ad  be»  8c  be  ad  bc  , ita  fe  habet  in 
taUnguloparuo  lm  ad  mp,&  mp  ad  mn  . Vndc  ex 
mquo  ita  proportionabicur  ab  ad  Bc,vt  lm  ad  mn; 
Et  ex  4.  huius, vt  efl  bc  ad  ct,  ita  mn  ad  np:  Ergo 
hzc  tr  a latera  ab,  fc*>c  . &:  ce  inuiccm  fimiliter 
fe  habent  ac  tria  correfpondenua  in  figura  x,  qua: 
funt  LM,&’  mn,  fc  np  . 

Ide  autc  prprfiu  argumctfi  valet  dc.  alijs  tribus 
AB,Sr  ad.  Se  de  figur*  maioris  , qu*  eodem  ritu 
probabuntur  proportionalia  tribus  figura:  x j ni- 
mirum lateribus  lm.St  LotSe  OPj  Ergo  rcdilincii 
maius  minori  efl  fimile,  firmlitcf  que  politum . 

COROLLA  RIV  M 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII.  Euc.18. 

A data  refla  linea  defertiere  reBtlineum 
fimilt  fimiliterque  pojttum , ac  alterum 
rcBtlmeum. 

Sit  «aillntum  piruum  * , eul  opnrteit  fuper 
datam  rrdam  ab  deferibere  redi  lineum  fi- 
mile,  fimiliterque  polittim,  nimirum  quod  ha- 
beat angulos  x quales  , Se  latera  proportionalia 
paruo  redilineo  x . > 

Sic  itaque  faciendum  efhrcfoluatur  figula  par* 
na  x in  triangula  nigrius, nigrum  ,fie  album  , fine 
etiam  in  plura , fi  plur  bus  lateribus»  quamaffi- 
gnata,  conflet . Deinde  fuper  ab  ad  a fiat  angu- 
los niger  arqualis  angulo  nigro L,  fimiliterque  a<f 
b fiat  angulus  alius  niger  fqualis  angulo  nigro  m, 
&cx*7.prmi  angulus  e niger  angulo  nigro  f 
«qualis  erit* 

Rurfus  idem  fiat  fuper  lineam  ae  faciendo  an« 
gulam  album  ad  a angulo  albo  ad  L «qualem  . Pa- 
riterque  angulum  album  ad  e angulo  albo  ad  P «- 
qualem;  rcJiquufque  D reliquo  o arqualis  erit. 
Tandem  idem  efficiatur  de  angulis  nigerrimis  ad 
1,  & e > qua:  arquentur  angulis  nigerrimis  m,s,& 
c eueoiet  aequalis  angulo  n . Et  ita  redilineum 
ab  , redilineo  x crit.iimilc. » fimiliterque  pofi- 
tum  - 

probatur  . Nam  anguli  eodem  ordine  «quan- 
tnr,  & latera  proportionalia  funt.  Ergo  funt  fi- 
milii 

Probatur  Itaque  dc  angulis  ; qubd  fquentur  • 


Nam  pars  a)ba  ad  a parti  alb«  ad  l , ficut  nigra 
alia  a , & l nigra «quales funt;  Ergo  totus  an- 
gulus a toti  angulo  l arqualis  erit.  Idem  philo- 
(ophare  de  partibus  anguli  E,qu«  partibus  anguli 
p aequantur,  fic  de  partibus  » partibus  m «quali- 
bus,  & hoc  ex  conflrudione:  iamque  probatum 
efl  angulum  D angulo  o,  & angulum  c angulo  N 
effer  aequalem,  quamobrem  omnes  anguli  eodem 
ordine  in  vtraque  figura  «quales  funt . 

Probatur  quoque  de  lateribus  . Nam  «quian- 
gula  funt  triangula  cx  conflrudione  Efg°» 
itera  crut  proportionalia  cx  4*  huius/prout  $qua- 


COllfgc ex  Clauio  aogulos  quoque  fquales  fie- 
ri diuidendo  figuram  in  triangula,  duo  ni- 
gra , & album  , Se  produ&is 
lineis  diudenubus  ac,&  ab 
ficut, Se  lateribus,  anguli  a, 
ex  qua  prodeunt  ad.  Se  ae 
lingulis  reliquis  lateribus 
on.mn,op  parallelas  ducc^ 
do  d b , Se  b c,  Se  c e . lea 
enim  triangula  maiora  inclufis,  &:  minoribus  ( vt 
ex  .Coroll,  pronof.4.  erunt  propottionalia  V.  g, 
album  maius  ABD.albo  minori,  asm,  8ec.  confe- 
quenter  tota  figura  maior  conila ns  cx  tr  ingulis 
fimilibus,  fimilis  erit  figurz  minori  inclufx  • 


THEOR;  H.  PROP.  XXIV.  Encl.  »1. 

Qua  eidem  reBili neo  funt  fimdta  i O"  inter 
fe  funt  Jimitia. 

Sint  duo  redilinea  album  ,&r  nigrum  nigerri- 
mo lmm  fimilia  • Affcnc  ejfe  miam  initr  fe 
fimiba . : • 


Probatur  facflitsr . Nam  duo  anguli  cor  re  f- 
pondentes  a,  & o funt  xquajes  angulo  L . Ergo 
Be  inter  fe  , Item  b ,8tq  angulo  m ; item  c » & p 
angulo  n:  vnde  & «quales  inter  fe.*. Jat eraque  an- 
gulos «quales  amplexantia  cx  4.  propof.  huius 
efUnt  proportionalia  . Siquidem  oa*(1  ad  cb,  vt 
XK  ad  NM,&  LM  eflad  NM,vt  po  ad  P<^.  Ergo  cx 
«quo  ca  erit  ad  cs»  vt  po  ad  K*.  Et  dem  dic  <s  de 
alijs  cruribus;  atque  adeo  per  definitionem . Si- 
milia eruot  triangula  nigrum,  & album,  quod 
fint  fitqilia  nigerrimo  lnm  • V • 

THEOR.  III,  PllOPOS.  XXV.  Euc  »4. 

In  omni  paralleloframmo , cju£  cita  dta- 
metrum  funt  par  allelogr  loti  - 

O*  inltt  fe  funt  fimtha  . 

ADfic  parallelogrammum  acmc,  in  quo  du- 
catur diameter  am  , & per  quodlibet  eius 

T ' pun- 
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pundum  D ducantur  duc  parallela;  ad  latera  cm, 
& mc  *■  qua:  fint  b r,8e  he  . Oteit  paraltclogramma, 
tjHd  ei' tu  d-  nutrnm  junt  nigrum, &■  nigerrimum  tjje 
inter  fe fimilia . 


Probatur , quia  conftituuntor  triangulis,  «P*? 

Earallelar  auferunt.  Vnde  ex  Coroll.  propof  4. 

uius, triangula  ea  erunt  fimilia  trianguli* totius* 
V.  g.  parallclogrammum  maius  nigrum  confti- 
tuitur  duobus  tr  agulis  «qualibus  ex  nrop.41  1 *• 
fcd  quoru  quodlibet,  vt  a»d  eft  fimile  vni  e*  duo- 
bus triangulis, ex  quibus  conftituitur  totum»*deft 
triangulo  acm  ob  parallelam  bd  lpfi  cu  s trian- 
gulum quoque  nigerrimum  minoris  dem  fimile 
eft  eidem  toti  triangulo  amc  . Ob  parallelam  Mi 
ipfiAC,  Ergo  parallclogramma  quoque  nigerri- 
mum,& nigru,  vtpote  eis  triangulis  dupla  crunf 
fimilia  toti.  Quare  & fimilia  inter  feerut  expr$- 
ced.  vel  ex  itf.iib.5.  que  enim  vnl  tertie  lunt  ej- 
dem  rationes*  8e  inter  fe  funt  eardem  rationes  • 

THEOR.  IV.  PROP.  XXVI. 

Si  quatuor  retU  lintri  proportionales  fut - 
TintyO*  ab  ets  rcttiltnea  fimtliayfimihter - 
que  dtfcrtpta  proportionalia  erunt. 
Etfid  reflts  lineis  fimilia  , firmi  iter  que  de- 
fer tpt  a rcHilinca  proportionalia  fuerint , 
etiam  ipfe  Ime*  proportionale  i erunt . 

PR;ma  parsfiulus  Theorematis  eft.  Quod  fi 
fint  quatuor  linea;, cuius  antecedes  ab  in  pri- 
ma cobinatione  ad  fcquente  de  ratione  referatur 
fimili  rationi,  qua  in  pofteriori  combinatione  re- 
fertur lm  antecedens  ad  fcqucntc  8e  confti- 


tuantur  fuper  redas  prime  corablnationls  duo 
refttf  meainuicem  fimilia, fimiliterquepofita  V.g. 
duo  triangula  album*  &*  nigrum  . Ruriufque  fu- 
per redas  (ecunde  combinationis  alia  redilinea 
diuerfi,  etiam  generis  i prmis  S fcd  tamen  inui- 
cem  fimilia*  fimiliterque  deferipta  V g.  duo  qua- 
drata album,  8e  nigrum  . Affirmat,  yuoi  hac  rtfti- 
ll.e*  erunt  proporti  nalia,  ita,vt,  ficut  triangulam 
album  ad  nigrum  referatur,  ita  quadratum  album 
ad  nigrum  refertur , quod  vt  pr.~bttar. 

InuenienJa  eft  tertia  proportionalis  redis  pri- 
me combinationis*  que  t rit  *. . Sicut , 8c  pofte- 
rioris  con  b'oanonis  repe  nenda  eft  tertia  pro- 

Cott  onai  s s,  fecundum  documenta  14.  propof. 
uius  hoc  pofito . 

Probatu;  ex  propof.  EI.  Coroll*  vt  eft  bafis 


A t v s x. 

ab  ad  tertiam  proportionalem  Ii » Ita  eft  triangu- 
lum album  ad  nigrum. 

Parlterque  vt  eft  latus  lm  ad  tertiam  propor- 
tionalem s ita  ex  eodem  Coroll.  eft  quadratum 
album  ad  nigrum  . 

Sed  bafis  ab  trianguli  dicit  ad  fuam  proportio* 
nalcm  r fimilem  ptoportioncm.quum  d.cit  lm  ad 
S . Ergo  , & triangulum  album  rrfpicit  n^rum 
ea  proportione, qua  q<|adratfialbu  icipicit  nigrfi  . 

M'  0'  argumenti  eorrfia'  ex  *J.  quinti  nimirum 
quod  ab  fit  ad  Induti  LM  rft  ad  s.  Quoniam* 
cun»  jl,  &r  s fint  tertie  proportionales,  ex  * «e; 
argumentando  , eam  proportionem , quam  dicet 
ab  ad4fu-.ni  proportionalem  r,  eandem  dicet  LM 
ad  fuam  tertiam  proportionalem  s : Quoniam  di- 
cebant eandem  proportionem  ad  fuas  fcquentea 
db,  & fq.,  ex  hjrpothcfi . 

Secunda  veto  pars  vertit  primam, 8e  prefunpo- 
nit  ad  probationem  inueniendam  trbus  AB,niml- 
rumDK,&  LM  quarta  proportionalis  yz  j fuper 
quam  conftituendum  eft  redangulum  fimile  * fi- 
militerque pofitum  j ac  red- lineum  lm  , d"  quo 
probandum  eft  prius  , qab  I fit  *qnah  r-dilineo 
»Q^ad  hoc  * vtconuertatur  propefitionis  prma 
pars,  8r probetur  * quod  redilinea  rr&ilineis 
fimilibus,8r  fimilicer  deferiptis  propo  nonalia* 
lineis  conftenc  propcrrional  bus  . 

Probatur  autem , qubd  fint  «qualia  duo  qua- 
drata nigra.  Quia  ad  ipfa  dicit  eandi  m propor- 
tionem quadratum  album  ; quam  vicit  ab  •'!  di  8c 
quidem  ad  quadratum  r igrum  1'Q.cx  Itippofino- 
nt  i ad  quadratum  vero  YZcxeo  quod  fit  fi/prr 
quarum  proportionalem  Yz.  vt  ex  antecedenti 
probatione  huius  propofitionis  confiat,  vnde 
erit  triangulum  album  ad  nigrum. ita  quadratura 
album  ad  nigrum  eo  quia  fit  ab  ad  de  vt  lm  adrx* 
Quare  ex  propof.  9.  qumti  cum  eifiem  quadra* 
tis  nigris  eandem  dicat  proport  ion  m album  qua- 
dratum, erunt  arqualia  quadrata  n gra 
Probatur  modo  fecunda  pars  propof.  Duo  qna- 
drata  nigra  funt  in  duplicata  ratione  fuo.  um  la- 
terum cx  SO.  huius;  fcd  hxc  probata  Tunc  r.;ua- 
lia;  Ergo*  8e  lacera  bq.  & yz  erunt  «qualia. 
Sed  latus  lm  dicireandcm  proportionem  ad  latus 
YZ»  quam  bafis  ab  ad  bafim  ed  • Ergo  etiam  c.im- 
dem  dicit  proportionem  latus  ml  ad  latus  PQj 
quam  bafis  ab  ad  bafim  ED, 

THEOR.  V.  PROP  OS.  XXVII.  Euc.z* 

Dato  rclhlineo  fimile , fimiliterque  politum , 
reflihmu  tf  alteri  dato  aquale  conflituere. 

Sit  datum  re&ilineura  a V.g.  pentagonnm» 
. cui  conftituendum  fit  red  limum  fiin 
militcrque  pofitum  : fi^l  alteri  dato  atqualc  V.g, 
triangulo  b . Itaque  fecundum  d & inam  propo  £ 
primi  re&ilinrum  parall  h.grammum  d c 
squale  redi  lineo  a colliniatur  iu  er  latus  quod- 
libct  eiufdcm  rediltnei  imitandi  a,  8t  huic  re&l- 
liaeo  parallclogrammo  fiat  ai  ud  nigrum  fimile 
fuper  latus  alterum  cp  i Jrft  ch  , fcd  arquale  re- 
ddineo  b . (nurmatur  rrgn  iare  bur  dp  , &■  ph 
parailelogrammorum  nigri.  9e  ilbi,  qux  aqualia 
nos  lunt,  media  proportionalis  ex  propol.  i<5. 
huius  pv.&  fuper  hanc  pv  redii. neum  confti- 
tuacar  mgrurn  fimile  priori  rnxfa  regulas  propo  fl 
*i  8r  ho-  rr  t iliud*  «:u6j  quantu  . 

Nam  peacagonum  uigrum  * iam  fecimus  fimi« 

lea 
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le.fimiliterq;  conftitutu  dato  a . Quare  folum  re- 
manet dcmonftrandum  ; quod  triangulo  b fic  x- 
quale  , id  verd  oftendi- 
tur  . Nam  clt  xquale 
redangulo  nigro  ch» 
fcd  hoc  eft  xquale  prout 
fecimus  triangulo  b . 
Ergo,  8e  pentagonum 
nigrum  eft  aequale  tri- 
angulo B. 

M uitr  probatur.  Nam 
dicit  eandem  propor- 
tionem pentagono  a ; quam  dicit  re&ilineum  chj 
qux  vero  eidem  eandem  dicunt  proportionem, 
inuicem  xqualia  funt  ex  propofp.  quinti  .. 

Quod  vero  nigrum  pentagonum,  & nigrum 
parallelogrammmn  dicant  eandem  proportionem 
pentagono  a oftenditur  : Nam  dicunt  eandem 
proportionem  , quam  panlielogrammo  dc  : Sed 
hoc  pentagono  a eft  xquale  . Ergo,  6e  pentago- 
no a,  ex  7.  quinti  eandem  dicunt  proportionem. 

Probandum  eft  . Quod  paraIJelogrammo  Dc 
eandem  dicant  proportionem  nigrum  pentagonu, 
8c  nigrum  parallelogrammum . Nigrum  paralle- 
logrommum  ad  parallelogrammum  dc  ea  pro- 
portione refertur  ex  prop.i.  huius, cum  fint  eiuf- 
dem  altitudinis,  qua  bafes  dp,  & ph  . Sed  expro- 
portione,qua  referuntur  bafes  dp ,St  ph  , penta- 
gonum nigrum  ad  idem  parallelogrammum  refer- 
tur : Ergo  refertur  ad  c d proportiohe  eadem 
peotagonu  nigrum,  qua  redangiiluxn  nigrum  ck. 

Patet  hxc  minor  figurx  fimiles  , fimiliterque 
pollex  fuper  primam,  & mediam  lineam  referun- 
tur, vt  refertur  prima  ad  tertiam  ex  Coroli.prop. 
ai.  Sed  pentagonum  nigrum  eft  politum  fuper 
mediam  pv:  ergo  dicit  ad  pentagonum  a, cui  fimi- 
lc eft,  Se  fimiliter  politum  eam  proportionem, 
quam  dicit  prima  ph  ad  tertiam  dp  Sed  penta- 
gonum a ex  conftrudione  eft  xquale  parallelo- 
grammoDC  . Ergo  ad  hoc  parallelogrammum 
dicit  ex  7.  quinti  eam  proportionem  , quam  pri- 
ma, qux  eft  bafis  hp  dicit  ad  tertiam,  qup  eft  balis 
pd;  quod  erat  tandem  probandum.  Quare  pen- 
ta«*onum  nigrum  ad  parallelogrammum  album 
referetur,  vt  ph  ad  dp,  fcd  taliter  etiam  nigrum 
parallelogrammum  ad  albu  maius  refertur : Ergo 
nigro  paraHelogrammo  nigrum  pentagonum  cric 
xquale  i quare,  & ipft  B triangulo  . 

EXPENSIO  VIII. 

De  fmihum  figurarum  additione,  (r 
fubtralhont . 

PRimo  parallclogrammormti  deficientium,  vd 
abundantium  proprietattt  ponit,  ex  itude  do. 
cet  addere  • vel  lubducerc  alicui  panlielogram- 
mo,  8r  applicare  dat*  line*,  vd  cum  defcdu,  vel 
cum  cicriTu  , vt  pjacet , defcrulttpte  hxc  doari- 
naftaaimilincU  ltrationalibua.de  quibas  iib.io. 
agit  Euclides  • 
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THEOR.  I.TPROPOS.  XXVIII.  Euc.a*.- 

Si  d farallctogrammo  parallelogrammum 
ablatum  fit  fimile  toti- , £?•  ei  fimiliter 
pofitum  , communem  cum  eo  habens  an- 
gulum i hoc  circa  idem  diametrum , fi- 
cut  totum>  confifiit  • 

Dicit.  Quod,  fi  a maiori  parillclogrunmv 
abdc  auferatur  parallelogrammuin  minus 
dpol,  quod  deinde  ipft  accommodetur  * vt  angu- 
lus fuper  xqualem  angulum  litus  Iit , vt  vides  m 
D.  Dicit  hoc  paruum  parallelogramumconliftere 
ei  rea  diametrum  totius  dbj  quod  probat  per  r t- 
dudionem  ad  impoflibile . 

Nam  fi  dicatur.  Quod  dc  ,&  Gaiavnam  re* 


< • > • ^iim!1» 


dam  non  conueniant,&  ideo, quod  nonfblfir  ef- 
fe  diameter  idem  elabatur  diameter »4:  Ith  panda- 
ta, qux  tranfeat  non  in  c. , fed  per  aliquod  a luti 
putftu  . Itaque  E.g.  trafibit  per  n,Se  trada  hm  p a- 
rallelogracnmum  FHD*!,  vi£,fipjle  Xou 
tf.  huius  , quia  ex  aduerfarljs  circa  diametrum 
funt : Qjnraobrem  latera  inuicem  erunt  propor- 
tionalia, ita  vt  qui  propoftiohe  da  retyicik  lacu* 
totius  dc,  fic  lacus  minoris  dc  refplciac  dm:  fed 
8c  idem  latus  de  refpicit  dl  eadem  proportione» 
qua  da  refpicit  dcj  quia  parallelogrammum  fgdl 
eft  fimile  toti  ex  »y.  huius  t Ergo  cum  ad  Idcfti  df 
eandem  dicant  proportionem  ex  9 quinti  edent 
xquales  dm,  8c  dl  pars,  Se  totum,  quod  repugnat, 

THEOR.  II.  PROPOS*  XXIX.  . Enc,«7, 

Omnium  parallelogrammorum  fecundum 
eandem  leftam  lineam  applicatorum  dtf- 
fidentium  figuris  par allelogrammis- fimi- 
libus  , fimtltterejuc  pofitis , pareOogram - 
mum  maximum  efl  id , quod  d dimidia 
deferibitur  , dummodo  de f e cius  quotum- 
cunque  aliorum  fimiles  ex  i fiant  defectui» 
quo  deficit  parallelogrammum prddiftum 
i dimidia  dtferiptum.  J'-; 

DEtur  reda  ai, cui  applicetur  parallelogram- 
mum  nigrum  ap  deficiens  ad  complendam» 
occupandamque  totam  lineam  ab  portione  pb  . 
A de  r it, quod,  li  huic  deficienti?  pb  fuper  dimidiam 
cb  conftitutum  fic  fimile  paralielogrammuro,qU*- 
le  eft  ex  prop.  tl<  huius  kb,  cum  fit  circa  diame- 
trum bp  deficientis  fuperficiei . AlTerit  Inquam 
iftud  parallelogrammum  ex  dimidia, fed  deficien- 
ti fuperficiei  fimile,  efte  malus  paraHelogrammo 
nigro  ap,  fequotunque  alio  cum  didit  condicio- 
nibus fado . 

Probatur  pars  as  nigri  parallelogwmmi  f*g.  a4 
T % dex- 
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dexteram  eft  equal Is  parti  ct  parallelogrami  br  cx 
medietate  defcripti  s Reliqua  vero  pars  c r 


parallelogrammf  nigri , cum  fit  complementum 
*quatur,d  fuppletur  per  aliud  complementu  pq» 
quod  ex  prop.jf  .l.i.  ei  cft  «quale,  ergo  redillneu 
<x  medietate  BR.  fuperat  parallelogrammum  ni- 
grum ap  reliquo  parallelogrammo  s~p.  Ita  etiam 
cuenit  j fi  parallelogrammum  nigrum  ap  fieret 
tltius  paralelogramo  cx  medietate  deferipto  qR, 
dummodo  hoc  parallelogrammum*  vt  fupradixi* 
«flet  fimile  defedui  bp  , nempe  exiftens  circa 
diametrum  fuperficiei  deficientis  nigro  redilineo 
ad  occupandam  totam  lineam  ab,  vt  potes  videre 
in  altera  figura. 

Probatur  eodem  modo.  Nam  aq^  eft  «quale 
parallelogrammo  b<^;  ablatis  itaque  ab  vtrifquc 
complementis  «qualibus  i<^,  d sr.  remanebunt 
«quales  adhuc  refidua;  partes  , nimirum  hinc  fe- 
«nf nigra  *E,  inde  parallelogrammum  ap  nigrum 
adiundo  ei  paruo  redilineo  pr  : Ergo  nigrum 
parallelogrammum  ap  eft  minus  feminigro  rb  d 
deficit  ab'  eius  squalitate  hac  portione  ei  additi 
AP.  • ■ ■ *"•*  »*« 

PROB.  I.  PROPOS.  XXX.  Euct. 28, 

Ai  iatam  reBam  lineam  applicare  paral- 
lelogrammum  aquale  dato  redilineo 
dejiciens  tali  fupcrfycic  paraOelogram- 
mi  , que  fit  jimilu  alteri  parallelo- 
pammodato  . Dummodo  datum  reflt- 
hntum  , cui  aquale  applicandum  cft , 
non  (tt  matus  to,  quod  i dimidia  ie- 
fcribi  quiret , fimle  defedui  dato. 

SI  tibi  nibeatur  re  (5  a linea  AB,  ad  quam  appli- 
candam fit  paraJIeiogramraum  aquale  trian- 
julo  nigro;  fcd  quod  deficiat  ad  totam  lineam  co- 
plendam  in  fua  fuperficie , portione  tali , qua  fit 
fimilis  alteri  dat*  d . 

Eft  primo  aduertendum,  quod  hoc  triangulum 
non  debet  efle  maius  ; quam  illud  redangulum, 
quod  defcrlberetur  a medietate  ; namque  defte- 
dus  deinde  non  potiet  fimilis  redilinco  dato  d 
conftltuijquod,  vtprobauimusin  prpced.  propof. 
redilinea  applicata»  quas  deficiunt  fimili  defedu 
xedilineo  dato  ea » quar  funt  fuper  medietatem, 
funt  maxima  omnium  . Vnde  fi  eflet  redilineum 
«naius,  quam  quod  fuper  medietatem  potiet  fieri, 
deinde  defledus  fimilis  non  effct  re&ilinco  dato. 

Ptcccptum  i.  Defcribatur  itaque  fuper  a b 
redilineum  d , quod  fit  pun&atum  A C ,tradoq; 
diametro  ea  indefinite,  erigatur  a pundo  medio 
p parallela  lateri  pundaroci,  qu*  occurrat  dia— s 
metro  ea  in  e , fiatque  totum  redilineunt  afhb 
fuper  medietatem:  de  quo  primo  ridendbm  eft? 
an  fit  «quale  triangulo  nigro  per  operationem» 
quam  vides,  d quam  docuit  Euclides  propof.  4». 
primi . Siquidem  fadorcd  iliaco  pc  in  dato  an- 


gulo a fecunddm  longitudinem  line*  af  , «quale 
triangulo  nigto,prolungatilquc  lateribus  R.P,  d 
Qs,transferendum  eft  redilineum  ae  cx  medicra- 
te  fuper  illud : oam  fi  excedatur  1 redilinco  ro  , 
operatio  non  poteft  fieri , vt  di  dum  eft  : fi  eidem 
redilinco  commcnfuretur  , d fit  ei  «quale,  nihil 
aliud  expofeitur  , fadum  enim  eft  , quod  quxri- 
tur , d defedus  es  erit  fimil  is  redilinco  dato  d» 
at  fi  maius  fit  redilinco  pc  . 

Praeceptum  *.  Tunc  ex  dod.  propof.  17.  hu- 
ius inucniatur  excelfui  inuento  c.R  paralldogram- 
mam  arquale  em, & ad  id reperiatur  inter  qg  latus 
redilinei  triangulo  «qualis  , d latus  cs  latus  ex- 
ccflu*  media  proportionalis  gl  , fuper  quam 
traftitam  in  eo  fiat  parallelogrammum  en  fimile» 
fimiliterque  politum, ac  defedus  eb;  producatur- 
que  latera  on,  Af  nt  . Iamque  erit  applicatum  li- 
nee ab  redilineum  an  «quale  triangulo  nigro  j 
fed  quod  deficit  redilinco  uigro  ni  fimilis  redi- 
lineo  d . 

De  quo  duo  probanda  funt.  Primam, qubd  fit 
fimile  redilinco  d defedus  niger  mb:  fecundo, 
quod  redilineum  an  fit  «quale  triangulo  nigro  . 


Prog.i.  Similitudo  Itaque  probatur.  Qui» 
figura  deficiens  eb  cft  fimilis  figur*  ex  medieta- 
te AKfeF,  qu*  eft  contermina . Sed  h*c  fada  cft 
fimilis  figur*  D,Ergo  etiam  illa  deficiens  eb  fimi- 
lis  erit  figur*  d . Sed  huic  quoque  eft  fimilis  de- 
ficiens figura  minor  inclufa  to  Ergo  , Sc  reli- 
qua nigra  bn.  Patet  confequens , quiaex.prop, 
aS.h.eft  circa  idem  diametrum  totius  B£,qu«  verb 
circa  diametrum  funt  ex  propof.  »$.  huius,  d to- 
ti, d inter  fe  funt  fimiiia . 

ProgrefT.  1.  Quod  vero  pafalUlogrammam 
AN,  «quale  fit  triangulo  nigro ; Probatur . Nam 
AN  eft  «quale  redilinco  fg  , in  a.  fig.  Sed  Illud 
fc  eft  «quale  triangulo  nigro  ex  conftrudione: 
Ergo,  d redilineum  an  eft  «quale  triangulo  ni- 
gro . 

Probatur  maior  propofitlo . Qu&d  parallelo- 
grammum an  «quale  fit  redilinco  pc,  nam  eft 
«quale  gnomoni  tso  . Sed  hi^r  eft  (qualis  redi* 
lineo  pc  , quod  fint  gnomon  tbo,  & pc  refida» 
ex  «qualibus  vt  ex  1.  d a.  pr*cep.  ps,d  be  . Ergo 
an  eft  quoque  ei  pc  «quale . Quod  verd  an  fit  *- 
quale  gnomoni  oftendttur . N^n  pars  fn  , cum 
fit  complementum,  cft  «qualis  parti  no,  ex  prop. 
3 ?.  primi  . Pars  autem  at  , cum  fit  fuper  (quali 
bafi.d  inter  eafdem  parallelas  eft  «qualis  ex  prop. 
37.  primi  alteri  parti  tb  . Ergo  a n «quatur 
gnomoni  tbo  . Quapropter, cum  an  redilineum 
applicatum  linex  ab  fit  «quale  gnomoni  tbo;  hic 
vero  gnomon  tbo  fit  «qualis  redilineo  Pc,qu5d, 
vt  dixi,ambo  refidua  fint  «qualium  en,  d ce  re- 
di! incorum  ab  «qualibus  e a,  d ps  ablatorum  . 
Redilineum  vero  po  fit  «quale  ex  dfcdione  tri- 
angulo nigro;  Etiam  an  redilineum  erit  ei  nigro 
triangulo  2quale,applicatum  autem  erit  line*  ab» 
d deficiet  redilineo  nigro  nb  fimile  redilinco  d» 


PROB. 


IN  SEXTVM  LIBRVM  EVCLIDIS 


PROB.  II.PROPOS.  XXXI.  Eu.»* 

Ad  datum  retiam  lineam  dato  retlilineo 
dquale  parallelogrammum  applicare 
excedens  figura  parallelogram- 
ma,qu* fimilisfit  paral - 
lelogrammo  alteri  dato. 

EXibita  tibi  Iit  linea  a»,  ad  quam  oporteat  ap- 
plicare zquale  triangulo  feminigro  paralie - 
logramum  exceJens  ipfam  figura  paral  lelogram- 
ma,  nimirum  os.quz  limilii  fit  paral  lelogrammo 
alicui  dato  V.  g.  * . 

Conftruatur  itaque  fuper  dimidiam  AB.ideft  c» 
parallelogramum  c»yb,  fed  fimile  parallelogra- 
mo  x , fimi! iterque  politum  ; quo  fado  reperia- 
tur  quadratum  zquale  hu:c  parallelogrammo»  fi* 
molque  triangulo  feminigro  { quod  exequemur» 
n ridet  in  fecun  U figura , primo  ex  dod.  44. 
primi  confticuendo  in  datoangulo  redilineix  fu- 
per latu*  zo  zquale  lateri  cb  redilineum  nigrum 
zoiy  squale  triangulo  fcmlnigro  , & iuxta  illud 
ponemu*  redilineum  yhmi  fimile  , fc  zquale  re» 
dilineo  cyfb.  Hoc  enim  poterimus  facere  ex 
propof.  44*  primi  propter  zqualitatem  angulo- 
rum correfpondentium,8r  laterip  y 1, quo  fado  oh 
totu  redigemus  in  redangulu  pundatu  zquale  ex 
propof.  J 7.  primi,  vtpotc  inter  eafdem  parallela*, 
& fuper  eandem  bafim  . Huic  ?er6  redangulo  fa- 
ciemus quadratum  pquale  onr*  ex  prop.16. fecun- 
di. Tandemquc  huic  quadrato  fiat  rurfus  paral- 
Jclogrammum  zquale  ex  prop.37.  vel  ex  prop.4J. 
pruni ; fed  fimile,  fimiiiterque  pofitura,  ac  paral- 
leiogrammum  x . 


Hoc  itaque  parallelogrammum  fimile  eft  ajterl 
feminigrocY  ex  medietate  fado  fimile,  firoiliter- 
que  pofito,  vt  x ,•  fed  tamen  maiu*  , quod  oe  dum 
huic  cy  redilineo  feminigro,  fed  etiam  triangulo 
feminigro  zquale  fit . Quare  ob  fimilirudinem, 
& fimilcm  politionem  poterit  deferibi  fuper  bf; 
Ita  vt  excelfus  fit  verfus  y,  & e,  & excedat  tribu* 
partibus  feminigri*  gnomonis  ccY,vt  perfpicuum 
cft  . Trado  itaque  latere  ak  parallelo  ipfi  ab,  & 
CF  produdo  ln  t,  erit  parallelogrammum  KD,re- 
quifitum  ; quod  erit  zquale  triangulo  feminigro 
excedens  datam  lineam  ab  figura  fcminigra  bg  fi- 
mili  redilineo  dato  x • 


Probatur, vt  in  aoteccd.propofitione  a«  redi- 


lineum  eft  zquale  gnomoni  ccy;  quoniam  pars 
Kc  eft  zaualis  parti  EB,vtpote  duo  dimidia  totius 
xb  , & ineo  complemento  nv  zquali  ipfi  eb  . Sed 
gnomon  ccy  eft  equalis  triangulo  feminigro : 
Ergo  A6  redilineum  eft  zquale  triangulo  femi- 
nigro. 

Quod  autem  gnomon  fit  zquali*  triangulo  fe- 
minigro, oftenditur  : nam  eft  zquali*  redilineo 
yo  nigro,  quod  bv,&ho  duo  tota  fint  zqualia,  & 
CY.my  du(  partes  eoru  fint  zquale*, ex  conftrud. 
Ergo  gnomoo  cct , 8e  redilineum  yo  partes  re- 
manentes ex  totis zqualibus  erunt  zjuaics.  Cum 
itaque  gnomon  ccr,  & redilineum  io  fint  zqua- 
lia . Redilineum  vero  yo  ei  conftrpdione  fic  z- 
quale  triangulo  feminigro.  Ergo,  Se  ac  redili- 
neum applicatum  zquale  gnomoni  , 6c  ideo 
redilineo  nigro  yo  erit  tandem  zquale  triangulo 
feminigro. 

Patet  autem  {quod  excedat  lineam  ab  datam, 
redilineo kr.  fimile  redilineo xj  quod  cotum ip 
fit  ex  conftrudioneci  fimile  j ergo  talia  erunt 
etiam  redilinca  circa  diametrum  ex  propof.  a 8. 
huius . Circa  verd  diametrum  repemur  ba  redi- 
lineum , fci  licet  qn&l  . 

EXPENSIO  IX. 

De  Uterum  figurarum  proportionali 
' potentia . 

Licet  fupra  egerimus  de  potentia  proportio- 
nalium  linearum  , quam  habent  ad  confti- 
tuendum  alteri  jquale  redilineum;  non  tamen  li- 
neas confidcrauimus,  vt  in  aliqua  figura  exiften- 
tes  ad  conftnuendum  redilineum  proportionale. 
Modo  hic  eas  confideramus,  vt  latera  alicuius  fi- 
gurg  proportionali*  alteri  quacumque  proportio- 
ne . £t  pnmo  confiderabiraus , tanquam  later* 
trianguli  redanguli  {deinde  tanquam  latera  ali- 
cuius quadrati, vt  fecimus  fecundo  libro . Eucli- 
des quidem  hoc  6.  libro  de  foli potentia  agit  tri- 
anguli redanguli,  dc  potentia  verb  laterum  ali- 
cuius quadrati  I1b.11  tradat,  fed  nos  cxiftimaui- 
mus  hic  efle  propriu  earu  propofitionum  locum . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXII.  Eue.ji. 

In  reHangulis  triangulis  figura  quxlibtt  d 
latere  angulum  retium  fubtendente  de - 
feripta  aqualis  e fi  figuris  fibi  tpfi  fimi • 
'litus  , fimiiiterque  pofitis , qux  d late- 
ribus defer ibuntur . 

TRianguIum  fit  redangulum  abc.  Defcriba- 
turque  fuper  bc  quzeumque  figura  redi* 
linea  bd  , cui  fimile*,  fimiiiterque  pofitz  confti- 
tuantur  fuper  crura  ba  figura  bg,  Se  ca  figuracH. 
Dico  figuram  bd  fuper  bafim  tjie  *qnalemfyurit 
/Ufcr  crur  J BG,  & CH  . 

Prob.  Sicut  eft  ex  ca  quadratum  prima  quan- 
titas ad  quadratum  ex  cb  fecundam  quantitatem 
In  prima  ferie ; ita  eft  rcailincm  ch  prima  quan- 
titas ad  reSilincum  u>  fecundam  quantitatem  in 
pofteriori  fetie  ( debes  autem  imaginari  fuper  la- 
tera redanguli  deferipta  quadrata  I.  id.  fig.  non 
exprimat .) 

Hoc  autem  patet ; quod  fimiliter  quadrata  , S: 
figutx 


Digiti  i 


*jo  ,•  T R A C T A T V S X. 

figur»  febabeant, eo  qubd  fit  ex  prop.ai.  quadra.  qudd  fingul*  fiiit  «quales —«'"EC.  & a quidem 
tum  ad  quadratum, vt  figura  ad  figuram;  quia  funt  -ex  conllruCtionc ; he  v^ri.  qu  Ifit  radius.  Qua- 

re eius  figura  fimilis,  fimilic-TqM  pofita,  erit  «- 
qualis  duobus  figuris  fi  milibus,  limiliterque  po- 
H (itis  ex  <sh,  6e  ex  eo  . Quamobreni  figura  ex  a «- 

Px,.  qualis  figurae  ex  eh  fimilis,  fiiniliterque  pofita 

\ 7*%^  ’ ; 'i  erit  maior  figura  ex  eg » 8t  ideo  ex  b fibi  «quali  to- 

/\,L  ti  figurl  ex  ch  fimili  «fiiniliterque  pofita  j quod 

/ erat  probandum . 

\ il™  \ THOR.  III.  PROPOS.  XXXIV.  Eu.ij. 

^V*K  >5  Si  refla  linea  /icetur fecandum  mediam,  (y 

\ c.  extremam  rationem,  maius  figmentum, 

* ■ — J cum  dimidio  tonus  iunflum  , qutntn- 

..  pium  poteji  efficere  quadratum  maius,, 

«orum  proportione»  duptlcat*  etofdem  propor-  qudm  d dimidia  totius  defertbitur . 

tioois  laterum  ac  ad  c»  . Et  ob  hanc  eandem  ra-  - > 

tmnem  quadratum  ea  t a in  prima  ferte  tertia  Q Ecctur  redi  ab  in  c media , Sr  extrema  ratio- 
quantitas  ad  quadratum  cx  bc  in  eadem  ferie  fe*>  »3  ne.  Sitque  maius  Tegmentum  bc;  Prolongo- 

eunda  quantitate  eft,  fient  redilinenn»  > s tertia  tur  in  d , «r  fit  bd  dimidia  toeiui  ab.  Dico  q,„. 

quatius  ferici  poiteriorisad  bd  redilineum  item  drarumexcoi  nimirum  c*  cx  ma  tri  figmenta,  & 
iccundam  quantitatem  eiuidem  leriei  pofieriorii.  dimidio  totim  effe  quintuplum  maior,  quam  quadra* 
Qua  propter  ex  propof.  BT.Iib  j.  Compofita  pri-  tum  ex  fria  dimidia  m.quodeHir. 

ma  quantitas  cum  tertia  prioris  feriei,  nempe  Probatur.  Quadratum  ac,  ex  ab  tota  clfe- 
quadrata  ex  ca,  & b a erit  ad  fecundam : nimirum  &um,  8c  ideo  dupla  lines  id»  efi  quadruplum 
quadratum  ex  »c,  *t  in  pofteriori  ferie  prima  qua-  quadrati  ex  ipfa  dimt- 

nui  readmeum  ch  eam  tertia  quantitate  rcdili-  dia  b d , ex  propoCtS. 

«eo  BC  fimui  fumpti  ad  re&ilineum  bo.  Sed  — m I j.  Et hmc quadrato 

pxdrata  ex  ba,  «r  ac  dicunt  proportionem  *qu x»  . iqualta  fimt  redan- 

litamquadratoex  bccx  u.i jiEtgoetii redilinea  U iula  duo,  vnum  ah 

io, &ch dicent  proportionem equalkatis  tedi-  fub  tota,  6t  minoxe 

ineo  bd  cx  bc.  , , ,tt- ■ ..  fegmento,  aicerum  CO 

THEOR.  U.  PROPOS.  xxxm,  \-t-l  SriSSS 

Datis  duabus  lineis  maqualdus  referire,  jjf G_  a.ugdo  a.  ,d  «l  ap 

quid  poffit  plus  maior  , quam  minor  i-j  - — ‘c  *x  tota, & minore  fcg- 

* figuras  V-A  Z7eT^me  Tg’. 

conjtitucndas . mento  cb  , quod  efi  ct  » «ei  xi  ex  propof.if  .1.». 

. ' ' ' ‘ Alteri  «ero  reftangulo  co, ex  tota, & maiore  feg» 

p»Entutdof  lineat  a maior, Sr,  minor.  Aeeipia-  ruTfur,^'**  J"° 

IJ  tur  alia  quzdi  dupla  maioris,  vr  cd,  & ed  di  £ ^ 

dsa  per  medrom  in  s,  eo  in  punflo  centro  fado,  , ' J3*  * * *(ju*,u  1 nulc4m  • 

ntcruallo  eius  medtetati.  bd,  ducatur  fimi.  t ZSZ  '/  ,™8  a T"’  '‘'"‘i' 

irculu,  . Inde  i ccntro  E menfurata  lorgnudi-  ?FT  pl™t"tl,ra  «^ngul,  «x  m quad. 

c minori,  dat*  * vfquc  ad  c , ibi  erigatur  per-  M , f T?,‘.  C'  ’ h'nC  ^ 

cndicularis  , Sr  deducatur  Wque  ad  dreumfe-  ' ® o ’ g/pejardcalum  an  cx  tora  eft 
emiam , Sr  pundum  cootadus  h centro  b red  i t maiore  fepento. 

Hconlungatur.  Dico  cnim.qubdfi  fiat  firura  * ,d  r * quadrato  cl,  Idcft  aquali 

x CH  fimilis  figur*  ex  a dTefi*  illud  esi  fractum.  ' a.  icSm'nta  ™“on  ■ ,ld«>  h*c  omn>»  ”nnt 
ui fixura  ipfa  cxa  effcHa/dpcra,  fiSurafJfi„il,m  iumAtV’  vt 

r Itn.a  t credam , Se  ideoquod  a efi  io  potenti.  L 'ff'l0^r,t"ra  « - c“’  f,tiujntur  • A<»- 

laiori,  quam  B ad  qu.mcunque  figuram  confii-  *.T  ^ “aang,ulis.  *«  ' * » • & 

tendam  cutuTcunque  fotm*.  fcu  magnitudinis  ^,3dr°  '■  quadratu  BF  ipfum  cx  dimidia  BD,Sr  om- 

lUliaeacH.  ...  “ ma  erunt  quintuplicia  ipfiOs  q drati  Br . H*c* 

autem  omnia  fimui , nempe  duo  rcdangula  cum 
duobus  quadrati»,  cx  dimidia , Sr  ex  maiore  fieg- 
I OI  i mento  factum  rx6.i,x.  quadratum  ex  cd  , ideft 

I I A /V 1 cb  eredum  foperTcgmento  maiori  cu,  Bc  addita 

II  ( A \ ' ’Di  hoc  -11  f,p*rcD:  e,?d  hoc  t-- 


quintuplum  quadrati  bd 


Probatur  ex^ropof.  prteced.  Subrcnfa  angulo 
redo  «,  fcUicet  K£,cfl  r qtulis  lineat  dat*  a,  (deo 


THEOR. 
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IN  SEXTVM 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXV. Eo-jAn. 

Si  refla  linea  fecundum  mediam , & ex- 
tremam rationem  fit  fefla , minus  fer- 
mentum dimidio  motoris  addrtum  T 
quintuplum  pol.  II  cius , quod  i dimi- 
dio maioris  fegmenti  dcfenbtiur  • 

Sit  dita  rc&a  *«Ttfla  freurdum  «tremam,  te 
mediam  utionem  In  c ; Sittjut  minus  ftg. 
mentu  ac  cui  adijeiatur  dimidium  da  maior;sc» 
Dico  dc  P jjt  tlptiTt  qua  ratum  tftm.ufla  m.ii« , 

aram  AD. 

* Probatur.  Ita  prorortto- 
natur  rota  ab  ad  cb  maius 
Tegmentum,  vt  cb  tum  ad 
AC  . 

Qua  de  re  ex  i 8.1  J etiam 


L1BRVM  EVCLIOTS  ifi 

fc  met»  vtpote  quadratum  maioris  Tegmenti,  fir 
infuper  quadratum  ac  ex  tota  continet  rc&angu- 
lum  al  ex  toca,ftr.intnorc  Tegmento  ij  6 if  quad»»> 
to maiori»  fegrm  nti  xquale  Et  infuper  fL  rt  &3« 
gulum,  cui»  A addas  quadratum  minoris  fcjpntntl 
8L>  erit  cequalc  ridlangulo  AJL  » fit  confeqnenter 
AC  qaadiatum  cum  ba  iam  tertio  *qu  it  quadratfi 
if  m*iior  s fegmenti . V ndc  quadratum  totius  ca 
cum  quadrato  u.  minop-s  triplum  faciunt  quadra- 
ti a maiore  Tegmento  dcfcripti»  quod  piopofi- 
Cum  fuit  • 


i G Ak.  medietas  totius  ad  medieta- 
tem figmenti  maioris  fc 
habebit , vt  Tegmentum  ma.us  cb  ad  mmus  cA» 
fir  ideo  conuertendo  m.nuscA  ad  maius  C»  frg- 
mentum  fe  habebit, vtdimidiii  ad  Tegmenti  mak>- 
rij  aJ  .limi  lium  a i totius  ab.  Vndcexn.  iib 
minus  c a cum  dimidio  maioris  figmenti  fe  habe- 
bit eodem  modo  ad  maius  ci  cum  dimidio  ai  to- 
tius A'9»vc  fegmenti  maioris  dimd-u  ad  a 1 di  ni- 
dium  totius,  ai  , Ideo  que  etiam  quadrata  harum 
linearum  taliter  fe  habebunt  ex  orop  sfi.h.  Atq; 
adeo  erit  quadratum  legmenti  minor*s  fi.iml.cuui 
dimidio  maioris  fegmenti » tanquam  vua  Unca, fir 
latere  ad  quadratum  maior. s fegmenti  cum  dimi- 
dio totius  lineat,  ab  tanqua  vno  latere^  vt  quadra- 
tam dimidij  da  fegmenti  maioris  ad  quadratu  di- 
midii totius  ai.  Er  goetia  permutando  er  it  qua- 
dratam minoris  fegmenti  cum  dimidio  maioris» 
tanquam  vno  latete  , ad  qaadratum  dimidij  Teg- 
menti maioris  ,' vt  quadratum  maioris  fegmenti 
cum  dimidio  totius , tanquam  vno  latere  ad  qua- 
dratum dimidif  totius  : fed  hoc  quadratum  ex  pro- 
cedenti eft  quintuplum  quadrati  dimidii  totius. 
Ergo  etiam  quadratu  ex  dc  minore  Tegmento , fi c 
dimidio  maioris  effi&hm  erit  quintuplum  qua- 
drato fegmenti  d a dimidij  maioris , quod  erat 
probandum  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXVI.Eu.4U1. 

Si  refta  linea  ficetur  fecundum  extremam , 
& mediam  rationem \ Quod  jtotarfuod- 
que  d minore  figmento  vtraque  fimul 
quadrata  tripla  /Bit  eius , quod  d maio- 
r e figmento  definimur  quadrato . 

Sit  ac  Tefla  fecundum  mediam » 8r  extremam 
rationem  in  b.  Dico  quadi  atum  ac  totius 
AC»  & quadratum  bl  minoris  Tegmenti  effe  ir  pia 
quadrato  I f maioris  Teg- 
menti . 

Probatur  . Nam  ex  if* 
llb  ».  Rcftangulum  fub  to- 
ta ac,  fit  minore  Tegmento 
bc  , nim  rUm  al,  eft  aquale 
quadrato  maioris  fegmerlti 
U. . Itaque  ii  , vtpote  pars  quadrati  ag  iam  jquat 


i 1 

it  B"0 


theor.  VI.  PROP.  XXXVII. 

Si  re  fla  line * fecundum  extremam , V me- 
diam  ranon  »,  feetiur  . Apponatur  que 
ei  Aqualis  maiori  fermento  ; hnt  />/  mi- 
nus  jrgii' hium  re/piflu  totius  manus, 
quomodo  fe  habet  tanquam  maius  lig- 
na ntum. 

Sit  ab  ( eft,  fectin  ium  extremam  * te  mediam 
rabonem  in  c i ad.Utur.)iie  ci  D>  «qualis  ma- 
lori  Tegmento . Dico  qn  d da  rf}  /Jj  /e- 
curdidru  mt  eX  f m m * t onem  ir.  B : ‘Jj  fi 

tn  tr  t fe  nif  tu».  DB  ; n-jtuf  vero  B A . 

Prob  R danguluroiF  contentum  .fub  tota, fle 
minore  Tegmento  ex  U I.  * eft  atquili  quadrato 
c di  maioris  figmenti xi Jl 


n B o A 


additi  . Adde  itaque 
vtrifquc  f atium,  quod 
eis  i fi  cdmune:  F.runtqj 
equilia  repagulum  am, 
fir  quadratum  bf  • R«- 
tiangulum  veto  conti- 
netur fub  tota  d a , ifir 
maiore  Tegmento  db  addiro  At  quadratum  • * li- 
nea ba,  que  erat  a principio  Ergo<x  «■»  f hu- 
ius ita  erit  da  ad  ba  , vt  ba  ad  BD ; ideoque  DA^nt 
feda  extrema , fir  media  ratione . 

COROLLARIVM 

QVare  Ita  potens  erit  At*  cum  dimidio  da  ad 
quincuplum  quadr  <t»  dimidij  DA  ex  pr  i 4. 
huius,  fir  ex  propof.jy.  dimidium  A?  cum  db  fi* 
xnul  quincuplum  poterit  i.rniJij  ab  fir  tx  praccf 
da,  6c  bd  dift  indat  poterunt  duo  quadrata  funul 
triplum  quadrati  cx  ia. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXXVUU 

Ss  refla  Irnea  media , (0-  extrema  ranone 
frceiur,  (T  et  ad  latur  minus ftgmtntum\ 
Quod  lota  cum  hac  additione  potili  ef- 
ficere quadratum  , quintuplum  eft  C.US, 
quod  a maiore  figmento  efficitur  - 

It  linea  ar  fed  i in  c freun  'um  medi.m  fc 
extrima.u  tat*onem  fir  addatur  •-  mrios  i g~ 
mentum  d a . D eo  totum  da  qu- nru  Io  mii  «fi 
efticiTc  qualratumf  quam  ca  auius  fegm.u- 

tum‘  r * j 

probatur . <£'ii  'r  .tum  (arpius  d x ex 

maior  f gmento  fir  reCtai  go» um  cx  'X  toti  KA, 
9c  miaorc  Tegmento  ac  «quautur  inuicem 

autem 


S 


Hac 


• 

O- 

6^ 

M L 

P 

pr 

u 

iji  TRACT 

«utem  rc&angulum  ter  fatnptum,  vtcx,  te  x i te 
PB-  cum  quadrato  AQjjuater  arquant  aq;  adde  tan- 
dem redangulum  ml  cum  quadraro  px  , & adde» 
«quale  vni  ex  prardidi»  part<bus  cx:  Cum  LH  *- 
qu-t  rq,  rcdangulum  , p\  quadratum  XQ^ 
VQ  Jc  cotum  erit  «tqualc  reftangulo  toti  cx  ex  to- 
ta, 8e  nvnore  Tegmento» 
^ C j\  te  proptera  quinta  qua- 

titas  erit  aequalis  qua- 
drato qa  : Sed  haec  om- 
nia rc&angula  cum  duo- 
bus quadratis  aequant 
quadratu  AP  totius  a D , 
vt  confiat  cx  prnpof.lc. 
lib  a.  fergo  quadratum 
cx  da  quintuplum  cft 
quadrati  ex  ca. 

expensio  VIII. 

De  proportionibus  circuli , (T  partibus 
ipfius. 

QVamuis  Euclides  vnlcam  propofitlonem  de 
Circulo  foJftm  adfer.it,  adhuc  plures,  il- 
lafque  elcmentares  tfle  heceflarias,experimeai- 
tum  docet  . Cum  te  ea, qua?  de  parallelis  in  Cof- 
tnogranhia,  te  de  figuris  Ifoperimetris,  te  multa 
alia  , h*c  fundamenta  expofcanr . Et  fane  cum 
}ib.  multa  de  squalibus  cirruhs.anguls,  figurifq; 
circulo  inferiptis  did>  fint, hic  etiam dc  propor- 
tionalibus circuli  partibus  lautius  agendum  vi- 
debatur. •»  i 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXlX.  Eud.  jj. 


A T V S X. 

Ius  minor  quoque  arcus.  Et  ita  dicas  de  angulo 
edn,  8c  arcu  en;  fi  enim  angulus  edn  sequet  n|- 


gru  angulum  d, arcus  ENarquabit  ef  arcum, fi  mf- 
nor  fit, erit  minoi.exceJer  fi  excedar,  vnde  cx  def. 
tf.T  < a&  9 fi  angulus  nig.  c pon.«  t prima  quantas, 
te  d C eunda  8e  terminus  in  prior»  rombi  natione; 
At  in  pofteriori,  Arcus  ab  circuli  c pro  funda- 
mento,&  arcus  e f circuli  Dpro  c.rmiiio  : funda- 
menta, nempe  angulus,  8e  arcus  circuli  c»  arquali 
pafTu  excedent  terminos, ideft  angulum . tr  arcum 
circuli  D.  arquabuiuur,  vel  deficient,  te  hoc  iuxra 
quamlibet  multiplicationem  . Quare  cx  illa  defi- 
nitione ficut  efl  prima  magnitudo  a<  fecundam, 
nempe  angulus  niger  apud  c ad  nigrum  apirJ  d, 
ita  aft  arcus  AB,  ad  arcum  ef  . 

Et  eodem  argumento  prob  ibitur  de  femoribus, 
quod  ita  fit  fe&or  a c b ,ad  f d >rcm  edf.  vt  an- 
gulus niger  in  c ad  angulum  nigrum  apud  d quod 
▼t  faciunt  arcus,vna  cum  angulis  cr>.fc:un,dcc  re- 
fcant,  te  zquentur . Er  quia  auguli  ad  circumfe- 
rentias di  mi  di  j funt  angulorum  ad  centrum  , ex 
prop  9.  terti;  ita  eritex  17.  quinti,  angulus  ad 
circumferentiam  P ad  angulum  ad  circumferen- 
tiam qj  vt  arcus  ab,  ad  arcum  ef  , & c. 


7 fi  aqualibus  circulis  anguli  eandem  habent 
rationem  cum  penpherijs  , ijuibus  tnfi- 
fiunl , /tue  ad  centra , jiue  ad  circumfe- 
renttas  conjhtuti  fmt . Infupet,  tyfe- 
flores. 

Tntduo  circuli  fquaIe»,qnorum  centra  'e, Bex>, 
1 fintque  in  infis  luo  anguli  ngri  ad  cetra  fub- 
tendentes  arcus,  at,  8e  ef;  fc&orefquc  acb  , Se 
BFD  . Dieoque  itaque  ita  efje  angulum  »'grum  apud 
C ,ad  angulum  igrum  apud  d,  yt  arcus  ab  ad  arcum 
ef,  & rt  ji  ftor  acb,  aJ  /'Boram  edf.  Ducantur 
ab,  te  ep  red*  te  in  circulo  vtroque  ali*  iftis  fub- 
tenfis  *qdales  accommodentur  in  circulo  c line* 
UH,  &rHL,&rc  vfquc  dum  placet,  te  in  circulo  d, 
ah*  tot  numero,  ac  przcedentcs;  fedzqualcs  xf, 
eruntque  arcus  (ubtenfi , circuli  quidem  c equales 
arcui  ab  ex  $»•  terti), ex  x6  anguli  quoque  albi 
apud  c nigro  c,vt  finguli  albi  circuli  d erunt  ar- 
quales  nigro, d necno,&  ateus  fubtcnfi  fm,&  mn 
erunt  fquales  arcui  ef  . 

Probatur  itaque  prbpof.  Qaam  multiplex  eft 
aggregatum  angulorum  apud  c , quod  cfl  acl  , 
anguli  nigri  c.ta  multiplex  eft  arcus  al,  arcus  ab, 
firkdor  acl  fe&oris  nigri . Item  quam  multi- 
p ex  efl  aggregatum  angulorum  edn  anguli  ni— 
gtiDin  circulo  d,  ia  multiplex  cft  arcus  en  arcus 
*f,  te  fe&or  edn  fcdoris  nigri . 

Quare, fi  angulus  acl  fit  squatis  angulo  nigro, 
etiam  arcus  fubtmfus  al  arcui  ABzqualis  erit » fi 
maior  angulus,  maior  cric  arcus , fi  minor  angu- 


THEOR.  II.  PROPOS.jXL. 

Qtta  in  circulis  fimilta  polygona  inter  fe  funt, 
vt  d diametris  quadrata . " 

Sint  Polygonum  incirculo  abcde»  & FijtLM  in 
minori  circulo;  Dico  iia  tf/ c palygonum  fuper 
ab  ad  polygonum  fuper  fh,  vt  qnadratum  ex  dia» 
moero  ad, ad  quadratum  *x  diametro  lf. 

Dudo  enim  diametro  ad,&  fl,  nec  non,  8c 


bd  fubtensS, Sr  hl,  erunt  triangula  bda,  &fhl  (i- 
milia,  cura  fiat  infimilibus  Tegmentis  ob  fiimli- 
tudinc  prarfuppofitam  polygonorum.  Quare  ea. 
erit  ad  ad  diametrum  cx  4.  fexti , vt  fh,  ad  fl  5 
te  permutando  erit  ba  ad  fh,  vt  diameter  ad  ad 
diacnetruFL,fed  cx  prop.ztf.hcum  bafium  propor- 
tionem duplicatam  habeant,  vt  eftbafis  ad  bitim; 
Ita  polygona  fimilia  ex  ijs  bafibus  conftituta  : 
Vndc  ita  erit  polygonum  fuper  ba  ad  polygonum 
fuper  fh,  vc  quadratum  ex  Ab,  ad  quadratu  ex  fl. 
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IN  SEXTVM  LIBRVM  EVCLIDIS.  .jj 


COROtLARIVM 

Hinc  ellicies  idem  dicendum  de  quocumque 
alio  latere  comparatum  ad  aliud  (ibi  correi* 
pondens  ae  V.g.  ad  fk  . 

r t : i 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLI. 

Circuli  imtrfe  funt,  VI  ex  diurnatis 

quadi  ala . < 

* TjRobatur.  Nam  fi  polygona  fimilia  in  cir- 
X «“I'*  bcb,  & flm  prarccd.  propof.  multi- 
plicentur, vfque  dum  queant{multiplicari,femper 
eorum  latera  arqud  multiplicando  erum  ad  imii-. 
cem,  vt  quadrata  diametrorum:  fcd  circulus  po- 
lygonum, cuius  latera  multiplicata  fintquoofque 
multi  plear  i queant, non  excedit  Nam.  fi  excede- 
ret,adhuc  in  fegmeto  circuli,vt  eft  pars  nigja ,*a. 
& hf  potfcnf  latera  delineari  Ergo  erit  eda  cir- 
culus SAcde,  ad  circulum  fhil.m»  vt  quadratu Cx 
diametro  ad  ad  quadratum  ex  diametro  fl.  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XUI. 

Ambitus  fimilis  Polygoni  circulo  inferipti 
cfl  ad  ambitum  alterius  , vt  dia- 
meter vnius  ad  diametrum 
alterius . 


THEOR.  V.  PROPOS.  XLIH. 
Circulorum  circumferenti a mter  fe  fune. 


vt  diametri. 


e i 


* PVRobatur  . Nim  ii  poly?r»na  fimifia  in 
IT  clrcaj is  fig  prop.46. abc^s ,S:  fh ilm  mul- 
tiplicentur,  vfque  dum.  mulcipifiran  ppAuntj  fem- 
per  eorum  latera  fimilitcr  numero  atfgrhdt?  erunt 
ad  inuicctn  ex  prxccd.  vt  diametri : Sed  polygo- 
nus  multiplicatus  in  fuis  lateribus . vfque  dum 
multiplicari  poteft,  arquat  ambitum  circuli : nam 
fi  non  arquaret  in  Tegmentis  circuli,  quibus  exce- 
dit poligonum  , alius  polygonus  pofiet  infer. bi 
plur  bus  JUtcfibus  praeditus  contra  hypothcfim  ; 
quar  fupponit  vltimum.qm  poflic  in  fer  ibi effc  ju- 
fcriptum:  Ergo  ambitus  circuli  ad  ambitum  alte- 
rius circuli  »11,  vt  diameter  ad  diametrum  , 

1 - Vi 

>ffrilEt€)R.  VI.  PROP.  XLlVt'"v 

. \ J , ; . f f . . 

Chorda  vnius  circuli  ad  chordam fimilem 
alliis  alterius  circuli  esi.  vt  diameter 
. ad  diametrum . 

..j-  : 

PRobatur  ex  prop.proxfmd  preced.40.Nam  ibi 
prebatu^RAxefiead  F»,  vt  dUmeier  a d 
ad  diametrum  fl  ob  firailicudioem  tfiangulotom 


* D Robatur  vtendo  eadem  fig.  Nam  ia  prima 
J T quititas  eft  ad  ADfecudajvt  fm  tertia  ad  pjl 
quartam.  Habet  autem  quinta  ac  ad  fecundaro 
ad  eandem  proportionem ; quam  Ht  fexia  ad  fl 
quartam.  Ergo  ex  propof.  »5.  quinti  cbmpofiu 
quoque  ba  prima  cum  quinta  bc  habebit  eandem 
proportionem  ad  ad  fecundam,  quam  tertia  fh 
cum  fexta  ht  ad  quartam  fl,  & ita  dicas  de  omni- 
bus alijs  lateribus, replicando  idem  argumentum. 
Sic  quia  quantitas  prima  abc  habet  eandem  ratio* 
nem  ad  ad  fecundam, 8e  diametrum  ; vt  mi  tertia 
ad  quartam , nempe  diametrum  fl  : habet  antem 
CD  quinta  eandem  proportionem  ad  diametrum 
ad,  nempe  ad  fecundam  quantitatem  , quam  il,- 
fexta  ad  quartam  nempe  ad  diametrum  fl  : habe-i 
bit  etiam  quantitas  compofita  prima  cum  quinta 
abc,&  CD,ad  diametru  ADjnempe  ad  fecunda  ean- 
dem ratione  qua  ifh, 9c  il  fexta  cu  tertia  ad  quar- 
tam,nempe  ad  diametrum  fl,  8e  fic  de  ceteris  late- 
ribus argumetii  vrgebit  donec  totus  abitus  fit  co- 
pletus  . Ctim  ergo  ambitus  poligoni  fit  ad  dia- 
metrum circuli , in  quo  eft , vt  ambitus  alterius 
ad  fuum  diametrum;  erit  etiam  conuertendo  Am- 
bitus polygoni  circulo  inferipti  ad  ambitum  po- 
lygoni fimilis  in  alio  circulo  inferipti  , vt  diame- 
ter ad  diametrum  • 


THEOR.  VTI.  PROPOS.  XLV. 

Arcus  cuiufhbee  circuli  ad  arcum  fimtlm 
alterius  circuli  eandem  habent  propro- 
tionem ; quam  chorda  ad  chordam : Et  l 
contra., 

/ 

PRobatur  . Qua  vt  in  fig.  propC 40.  arcus 
funt  fimiles  : Erit  arcus  ba  ad  arcum  hf,vc 
circumferentia  abcde  ad  circumferentia  fhilm  : 
Sed  circumferentia  abcde  ad  circumferentiam 
fhum  eft  , vt  diameter  ad  ad  dumerfum  fl  er 
prop.  huius  4$. : Sc  chorda  ab  eft  ad  chordam  fh* 
vt  diameter  a d ad  diametrum  f l ex  propof.  44* 
Ergocx  atqnoerit,  vt  arcus  ba  ad  arcum  hf  , ita 
chorda  fubtenfa  arcui  ba  ad  chorda  fubtefam  ar- 
cui hi  ; Quod  argumentum  facile  etiam  ad  pro- 
bandum proportionem  conuerfam  valebit . 

COROLLARIVM  ^ 

Q Equitur  hinc  fi  arcus  non  fint  fimiles, eos  non 
O habere  inuicetn,eandc  proportione:  Si  namq; 
eam  haberent  eflent  fimiles;  cntmerfendv,  vt  chor- 
da ad  diametrum,  ita  arcus  ad  circumferentiam . 


m ' , ..v. 


V TRAC- 
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T R A C T A T V S XI 


IN  VII.  LIBRVM  EVCLIDIS 

PARS  PRIMA. 

De  proportionibus  Numerorum  in  genere . 

Ic  agit  Euclides  de  numeris . Diuiditurcjue  in  tres  Expen. 
fiones:  In  prima  agit  de  fundamento  proportionis  innumeris, 
qu*  eft  ratio  mutua  menfurx,  Sc  menfuratii  Secunda  agit  de 
proportione  numerorum,  in  qua  modi  argumentandi  etiam  in 
numeris  veri  demonftrantur  , qui  veri  vniuerfaiiter  demon- 
ftrati  funt  Jib.  j.  Tertia  agit  de  numeris  minimis  primis  inter  Ce,  & hoc  vt 
o£tauo  iibro,  deinde  agat  de  proportionibus  numerorum  primorum, licut  eo- 
dem libro  agit  de  proportionibus  planorum  numerorum , ic  folidorum,  qui- 
bus primi  numeri  funt  radices . 


expensio  r. 

Ve  principi]!. 

P Auca  Mc  principia  ponenda  fnnt , cum  fere 
omnia  appofuer imas  tn&.8  quadode  Ar  th- 
meticafimplici  egimus,  &r  ea, qu*  Jpecialiter  a d 
hunc  cr«datum  fpe^ant  funt  fcquentia. 

DEFINITIO  I. 

P1\opcrt tu  numerorum  tfl  habiti- do  quadam  vniut 
numtri  ad  alium  Juunium  quod  continet  , vel 
continatur,  vel  Jcmel,  »e/  aiquot.es , <&■  injitptr  ah - 
quam  illius  partem  vtd  putret . 

Supra  traft.  8.  def  1 7.  breuius  proportionem 
numerorum  definiuimus  dicendo  effie  hibitudi- 
nem  numerorum  in  ratione  menfuranti$,&  men- 
iurati.  Verum  harc  definitio  per  omnia  genera 
proportionum  accuratius  in  ratione  quaque  men- 
furantis,  leu  men/mati  progrediens,  rrmfpecia- 
lius  aperit . Eas  verb  fpecies  proportionum  e*, 
ponit , de  quibus  fupra  egimastraft.  9.  expen. a. 
cor.}. 

Cum  dicit  continet,  vel  continetur , explicat  pro- 
portionem maioris , 8c  minoris  inaequalitatis , fi 
adfit . 

Cum  dide  feme!  explicat  proportionem  *qna- 
litatisj  cum  dicit  aliquoties  explicat  proportionem 
multiplicem. 

Cum  dic»,  & infaper  aliquam  eiut  parttu i ctpli. 
eat  fuper,  vel  lubparticularem  etiam  multiplice, 
fccu  um  qubdcotmet,  &rc6tinerur,vcl  femrl»ve{ 
aliquoties,  & infuper  aliquam  contenti  partem  • 
Cum  vero  dicit  partes  explicat  proportionem 
fiipcrparticntem,  vel  fubpartnnrcm  etiam  mul- 
tiplicem j nam  li  femcl,  8e  infuper  aliquas  partes 
eft  fuper  partiens,  8e  li  contineatur  fubpartiens: 
quod  fi  aliquoties,  8e  infuper  aliquas  partes , tunc 
eft  fuper,  vel  fubpartiens  multiplex  • 


D E FINITIO  II. 

TErmini , jeu  radues  proportioni/  jur.t  duo  nu- 
meri, quibus  ia  illa  proportione  mir.Orei  Jumi 
ncqueuut  . 

• ..  * •.  1 1 > * ^1 

DEFINITIO  I». 

Crm  nti  «umeri  fportioaalclfrrcrlai.primar  ad 
unium  duplicatam  rationem  habere  dicitur, 
primi  ’d  friandum  . Jt  tum  paatuar  ramiti  ftapar. 
l;onalrr fuerint  prima  i ad  premam  triplicatam  ratit- 
ae», habtre  dicitur  primi  ad fecundum  , & fempet 
icirerp 1 va  ampliat,  quam  d,u  proporto  -xtllerit . 
Hatc  definitio  explicata  eft  fupra  traft  y.par.l. 

dcf.  7. 

Iiaquc  fi  fint  tre»  numtri  radtm  proportione 
gaudento  V.g.  4.  8.  proportio  1.  ad*,  eft  du- 
plicata proportionis  t ad  4.  Si  fi  fint  quatuor  eft 
triplicata,  V.g.  ».  4-  «■  1« : numerus  ».  ad  in  ha- 
bet proportionem  triplicatam,  1.  ad  4.5r  fie  con  - 
fequenter  fi  fint  quinque,  V.  g.  a. 4.  S.id.jx.z 
numerus  1.  ad  J».  quatruplicatam  proportionem 
habet  eiua,  quam  >.  ad  4.  quod  A-iutelligitur  in- 
necte, quod  numerus  maior  rltimus  ad  primum 
habeat  proportionem  repetitam  , «r  replicatam, 
quam  fecundus  ad  primum  . V.  5.  J».  ad  eft 
quadruplicata  eius,  <jur  4.  ad  t. 

DEFINITIO  IV. 

OVtrtlibtt  numerit  ordine  p-fittl, proportio  primi 
ad  ultimum  componi  dicitur  ta  proportio-, ibut 
primi  ad  fecundam  .& fecundi  ai  tertiam,  & tertif 
ad  quartum  i&ita  daacept , donet  sato  medi  cxii- 
tcrlr.t  numeri . 

Harc  quoque  definitio  explicata  eft  par.i.dcf.8- 
tofi  9.  Vndebreuiter:  fi  ponantur  ordine  nu- 
meri crcfcentrs  , quoquo  placuerit  augmento 
V.  g.  ».  8. 7.  9.  13. 1 6 vitimus  itf.  compomtut 
exproportionibua  primi  a.  ad  fecundum 8.  S- fe- 
cundi 8.  ad  tertium  7.  Sr  terti/  7.  ad  quartum  s». 

Ce 
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& quarti* 9.  ad  quintum  ia.  Et  fi  inter  iftos  libeat 
lotcrponercmumerum  vel  plures , Y-  £.  8-  inter 
7 .fry.  dicetur  quoque*d.  ad  j,  nouiter  appofi- 
tts  proportionibus  componi . 

AXIOMA 

NV merus  melleus  totum,  & ablatum , metitur , 
&rlhquum. 

Sit  V.  g.  numerus  9.  qui  metiatur^.  fr  abla- 
tum »7.  Dico,  qubd  metitur  » 8e  reliquum  18. 
Nam  cum  metiatur  totum  diuidi  poterit  totum 
in  partes  ipfi  9.  «quales;  nempe  in  quinque  no- 
uenanos  . Cumque  metiatur  ablatum  quoque» 
hoc  ablatum  17.  diuidi  poterit  in  partes  ipfi  9. 
«quales,  nempe  in  tres  nouenarios  , Se  remane- 
buur  duos  nouenarios  ad  arquandum  totum . Er- 
go duo  nouenari)  menfurunt  reliquum  vfque  adr 
complementurrvtotius  4?.  nempe  18.  * 

Axiomata  reliqua  trad  8.  bibentur. 

« «•  • # 

EXPENSIO  II. 

Ve  pinibus  numerorum  alterum 

menfurantium . 

* . 1 

AD  hoc,vt  fternat  iter  ad  numericaspropor- 
tiones  intelhgcndas  Euclides  incipit  agere 
de  partibus  numerorum,  qua?  alium  numerum 
poifint  menfurare  > vtpote  qubd  in  hac  mutua 
mcnlura,  vel  totius,  vel  alicuius  partit  ptoportio 
coiutn  confiftat . ^ 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

% 

Si  duobus  numeris  inaquatibur  detrahatur 
ftmper  minor  d maiore  thema  quadam 
detraBtone , &•  femper-  fuperfit  aliquid, 
donec  ptrucnias  ad  Unitatem : Numeri 

primo  aj]umpu  pruni  mter  fe  erunt . 

• , 

1?.  d. 

Sit  propofitus  numerus  17.  maior, 6.  minor, 
qm  detrahatur  i prio»  i quoties  fiM  poteft  , 
nempe  duplici  viee,  deinde  alia  detradione  refi- 
duum  a qaodi  auferri  nequeat,  V.  g 5.'  detraha- 
tur victifem  d 6.  fi  remaneat  vnitas  (ola,  vthic  re- 
manet  . Dicit  propofitto,  quod  de  btt  numeris , tr 
omnibus  a&ts  jwil  m p>oprietatem  habentibus , pro* 
ntsnciandi*mfit » quod  fini  inuicem  primi , idefl , qubd 
folam  vuitatim  pie  eomrauiu  mc>fur.\  poljidcant  • 
ProgrcfT.  Probatur.  Nam (r aliam obtine- 
rent; b*c  effet  numerus  maior  vnitate,  qui  meti- 
retur vtrofque  nempe  totum  maius  17. &r  ablarum 
minusd.  fed  ex  axiom.  ia.  numerus  metiens  to- 
tum, Sc  ablatum;  rriEtitur  quoque  reliquum  . Ille 
ergo  numerus  maior  vnitate  metiretur » reli- 
quum ?. 

Progreif.  2.  Et  rutfus  eodem  ritu  argumenti? 
quia  f.  fecunda  detradione  ablatum  cft  ad.  fr  cx 
primo  progreif.  numerus  ille  maior  vnttategne- 
titur  totum  d.fr  ablatum?.  metietur,Sr  rel^roni 
1.  Ergo  numerus’maior  vnitate  ip{.»m  viittatem 
metietur,  quodeft  abfurdum  . Vnde  communis 
menfura  nulla  17.  Se  6.  numeris  erit,nifi  vnitas : 
Ergo  erunt  inuiccm  prinu  ex  dcf.a*,trad. 


PROBL.  I.  PROPOS.  II. 

Duobus  numeris  datis  non  primis  inter  fe 
maximam  eorum  communem 
mtnfuram  replrire . 

6.  ,4. 

DEntur  duo  numeri,  vt  5.  Seu.  Detrahatur^ 
que  minor  a maiore  quoties  fieri  poteft;re- 
manebunt  4.  Detrahatur  rurfus  fecunda  detra- 
dione 4.  a minore  6»  Se  remanet  ».  Detrahatur 
rursus  tertia  dettadione  2.  £4  & nihil  reliqui  re- 
manet Dico  2,  tff  comunem  amborum  men  feram  • 
Quod  , fi  cfTet  necefTe  aliam , Se  aliam  detradio* 
nem  reiterare,  id  fiat,  donec  nihil  remaneat . 

Ille  enim  poliremus  numerus,  i cuius  detndio- 
nr  nihil  remanet,  erit  communis  ailignatorutn 
numerorum  menfura  maxima . 

. Progreif.  1.  Probatur  primb ; Quod  h*c  fit 
communis  menfura  V g.  2.  numen  6.  8e  numeri 
22.  ex  pronunc.iO.  trad.8.  Nam  numerus  nume- 
rum metiens  metitur  quoque  omnem  numerum» 
quem  ille  metitur;  fed  numerus  ».  vltimo  rema- 
.nens  metitur  4.  eum  nihil  ex  n>,  fida  detr.  dio- 
nc, quoties -fi  ri  poteft»  remanferit  Ergo  meruur 
quoque  partes  ei  4.  «quales , quas  numerus  idem 
4.  per  detradionem  abftulir  i numero  maiori.  Es-  0 
go  metietur  quoque  numeru  fe  maiorem  qui  ex 
ijs  partibus  conflabat,  & fe  vltimo  refiduo  V.  g. 
•ex4.fr!, 

Progreif.  2.  Sed  numerus  6.  8e  4.  metiuntur 
numerum  primum  »»; cum  d.  «quetur  partibus 
det  radis  nempe  tribus  vicibus  numero  6.  & 4 as- 
quetur  refiduo : Ergo  vlumura  refidoum  2.  me- 
titur quoque  numerum  primo  propofitumai. 

Patet  confeq.  quia  metitur  ex  primoprog.4. 
fr  4.  qui  numeri  integrant  numerum  primo  poli- 
tum 22. 

Probatur  fecundo  . Quod  h*c  fit  menfura 
maxima.  Nam.fi  hic  numerus  ».  maxima  men- 
fora  non  efl ; erit  aliquis  m lior,  quam  2.  qu>  me- 
tietur vtrofque  22.  Se  4.  Quare  ex  proir.  1.  hrnus 
metietur  quoque  primum  refiduum  4.  quia  meti- 
tur totum  ia.fr  ablatum  d.  Sed  eadem  paritate» 
quia  metitur  totum  6.  fr  ablatum  4.  metietu*  quo- 
que refiduum  2.  Maior  ergo  numerus  , quam  2. 
commcnfurabitur  numero  2.  quod  cft  abfurdum. 

Quod  fi  datis  duobus  numeris  , & fida  detra- 
dione nihil  remaneat , numerus  minor  cm  com-  ' 
munis  maxima  menfura  maiors,  vc  cft  d.  numeri 
18.  fecnim  metitur  fua  quantitate, & numerum 
maiorem  fui  replicatione . 

COR  OL  LARI  VM 

Hinc  manifeftum  eft  numerum  metlentem 
duos  numeros,  metiri  quoque  eorum  com- 
munem maximam  mcnlur.im : Nam  aut  hic  nu- 
merus cft  «qualis  , aut  minor . ( maior  enim  eire 
non  poteft,  cum  ijdem  duo  numeri  duas  maximas 
inzqualcs  men furas  habere  non  poffint ) Ergo 
ille  numcrus.fi  cft  «qualla.mctictur  quoque  com- 
munem mcnfuram,cui  equatur,  fi  cft  minor,  idi-m 
valebit  argumentum  : nam  maxima  menfura  tt 
refiduum  vltimum  : quare  fi  metitur  totum  , 
fr  ablatum  jTnetietur  etiam  omnia  refidua  fuccef- 
fiue  remanentia,  fr  undem  maxfinam  quoq;  cora- 
V a.  mu- 
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munem  menfuram  j Sic  6.  cft  maxima menfura, & mutuam  detraftioneminuenta  menfura  ab  ipfo» 


timui  rcfiduum  numeri  42.  81  u.  quos  fi  numerus 
3.meniuret;  duquitrrdccies  In  numero  fexties 
in  ia  ineftimcofurabit  quoque  6.  quod  eorum 
rcfiduum  exiftat. 

P R O B.  H.  PROPOS.  III. 

1 - . 

71 'rtbus  numeris  datis  non  primis  inter  fe 
torum  communem  menjuram 
reperire . 

41.  18.  8.  menfura  1. 

DEntur  tres  numeri  4«.  18.  & 8.  quorum 
communis  menfura  reperiri  debeat. 
Inuematur  primo  maxima  picnfura  duo- 
rum malorum  V.  g 41.  fir  18.  exl.  propof.  qua: 
fit  6.  fi  ergo  hac  maxima  menfura  capiat  in  ter- 
tio numero  ex  aquo  ita  , quod  nihil  remaneat : 
hac  erit  maxima  omnium  communis  menfura : 
At  fi  aliquid  remaneat  exerceatur  per  mutuam 
detradionem  regula  tradita  prac.propof.  quoties 
opus  eft  ; detrahaturque  E.  g.  6.  ab  8.  quoties  fie- 
poteft . Remanebunt  a.  rurfiis  fi  a.  ex  6.  fub- 
ducatur, nih  l remanet.  r 

Prwunro  itaque  t.  tfle  trium  numerorum  42.18. 
C 'T  8.  communem  menfurem  max’mam. 

Probatur,  quod  fit  trium  commuuis  menfura 
ex  prae.  prop.  Pofircmum  rcfiduum  a.  eft  maxi- 
ma menfura  numeri  terti j 8.  & maxima  menfura 
6.  duorum  primo  affumptorum  numerorum  . 
Ergo  etiam  ipforum  efl  menfura  ex  pronunciato 
1.  huius . 

Probatur  quoque  fecunda  pars ; Quod  fit  om- 
nium trium  maxima  menfura  . Nam,  fi  non  cft, 
erit  aliquis  numerus  maior  V.  g.  Numorum,  qui 
cum  metiatur  duos  numeros  primo  propofitos 
43.  8e  18.  metietur  quoque  eorum  communem 
menfuram  6.  ex  Coroll.  pracedenti ; fed  ex  hy- 
pot heii  metitur  quoque  tertium  numerum  K.  Nu- 
merus ille  Numorfi  cu  ex  aduerfartjs  dicatur  triu 
datorum  numerorum  communis  menfura  . Ergo 
metitur  totum  nempe  8.  8e  ablatum  6.  Qua  de  re 
metietur  quoque  reliquum  2.  Sed  ille  Numorum 
numerus  ponebatur  maior,  quam  2.  Ergo  nume- 
rus maior  , quam  2.  ipfum  metiretur,  quod  eft 
sbfurdwn . 

' COROLLARIVM 

Hinc  allicies  idem  • quod  in  praced.  Coroll. 

numerum  metientem  tres  numeros  tnetiri 
etiam  maximam  eorum  menfuram:  Nam  maior 
efle  non  poceft  ipsa  maximi  racnfurajfi  fit  aqua- 
lis  clarum  cft  cum  numerus  omnis  fe  per  vnita- 
tes  fuas  metiatur . Si  fit  minor  eodem  modo, quo 
fupra  probatur . Quoniam  maxima  menfura  elt 
reliquorum  trium  numerorum  . Ergo  ea  meatu- 
ra minor,  qua  metitur  tres  numeros  , nempe  to- 
fum primu,  & ablatos  reliquos  per  mutuam  fub- 
tra&ionem , metitur  etiam  vltimum  rcfiduum, 
nempe  omnium  trium  maximam  communem 
menfuram . 

COROLLARIVM  IL 

SI  verb  aliquis  cupiat  plurium  numeroru.quam 
trium  communem  menfuram,idem  pra Itan- 
dum ent,  8c  inuenta  trium  menfura , qiurli , per 


menfuia  maxima  inuenicturj  illa  emqaerit  qua- 
tuor  numerorum  menfura  communis . 

THEOR.  II.  PROPOS.  IV. 

Omnis  numetos  eft  cuiuslibet  dati  numeri, 
aut  pars,  aut  paries 

PRobatur . Vel  funt  primi  inulcera, ve  7.  8e  y. 

Se  fic  numerus  minor  cft  partes  numeri  ma- 
ioris ; Quja  tot  habet  vnirates  V,  g.  f.  qua  funt 
partes  maioris  numeri,  ex  quibus,  additis  alijs,  a. 
componitur  . 

Vel  duo  numeri  non  funt  inuicero  primi,  & fic 
fi  minor  maiorem  metiatur,  vt  4.  metitur  8.  tunc 
4 eft  pars  , vt  per  fe  patet , numeri  8.  Quod  fi 
non  metitur, reperiatur  eorum  communis  men. 
fura, qualis  eft  3.  numeri  6.8c  $>.  AiTumanturque 
* a minori  numero  ei  communi  menfura  tot  partes 
aquales,  quot  poliunt  fumi  V.  g.  3.  Sr  j.  lam 
numerus  minor  eft  partes  numeri  maioris;  quia 
eius  plures  partes  comprehendit ; cum  3.3.  inte- 
grent numerum  6. 

THEOR.  III.  PROPOS.  V. 

S i numerus  numeri  pars  fuerit , 6»  alter  al- 
terius eadem  pars,  (?  ftpul  vier  que 
vir wf que  eadem  pars  cnt,qu*e8 
• 1 vnusvntus. 

HJPc  propof,  eft  Ly.  propof.j.  vnluerCalfrer 
propoli ta  i modo  hic  in  numeris  oftendi- 
tur.  ' , 

Partes  J.  ‘a.  compofiti  , j» 
Integri  la.  8.  20 

Dentur  plures  numeri, fed  facHiratb  g.  duo, ve 
*r  3.  quoru  primus  x.  diuidit  8.  In  tot  numero 
partes  V.  g.  in  4.  in  quot  3«  diuidit  la. 

Dico,  quod  compofitix  & 3.  diu  for  ei,  ut  faciant 
y.  dmidcr.t  quoque  compofuos  nume>  os  8.  &■  1 2.  ne  ru- 
fe 30.  in  tot  numero  partes , r>*  prius  di  indebant . 

Probatur.  Diuide numeros  metitos  8.  &i*. 
in  partes  aquales  metientibus  numeris  a.  & 3. 
habebjfque  ex  hypothefi  aqualem  numerum  par- 
tium ex  Ungulis  metitis  numeris , vt  ex  8.  erues 
4.  duenarios  , ex  13.  vero.  4.  ternarios.  Ad- 
de itaque  fingulos  duenarios  aquales  2.  meclemi 
**  i 

8 , , , 12  t*  • 

sus 

20 

ternarfjs  aqualibus  metienti  3.efficiefque  4.  qui- 
nariosaqualesmetientibus  no  Se  3.  fimul  additis  t 
Ergo  reperiret  quinarius  metiens  in  fimul  additis 
quinarijs, nempe  vicenario 4.  quinarios,  ideft  fin- 
gulas  partes  cuiufcunque  metui  12.  & 8.  fimul 
additas . 


eee 
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J.  toti  ao.,  ided  quatuor  vicibus  e*  hynorbefi. 
Ergo  metientes  3 & 2.  fiiriul  vt  faciant  5.  inuc- 
nient  tot  partes  ex  y.  propof.  huius  in  metitis  8. 
& numero  f nuorum  incognito  fimul  vnitis,  quot 
a.  abl.it  us>&  metitor,  in  8.  ablato,  Rr  5.  totum  in 
toto  10.  Ergo  illi  comaofiti  numerus  S.  & nume- 
rus E <m)rum  facient  ao.  hoc  enim  aggreguum 
metitur  eadem  menfura  y nempr  a.  8c  3.  compo- 
firi per  vices  4. replicatas  eafdcm, quibus  metiaba- 
tur  menfura y. totum  *o  Quarj incognitus  Equo- 
quorum  nurnerus  erit  ia,  nempe  rcfi  luum  numeri 
8.  ex  ao.  quem  metietur  refiduum  y.yta.ablatus, 
ablatum  8.  & y.  totus  totum  ao. 


THEOR.  IV.  PROPOS.*  VI. 

S i numerus  numeri  partes  fuerit , <3-  alter 
alterius  eadem  partes,iy  fimut  vtcrqi 
wrtupjue  eadem  partes  erit , 
qua  vnus  vnius.  ’ 


HAc  propofitio  eadem  ed,  ac  antecedens ; fo- 
lumque  vult,  quod  numerus  metiens  com- 
prehendat non  vnam  partem,  fed  plures  partes 
metiti . Sint  ergo  plures  numeri . fed  pro  nunc 
duo  V.g.  6.  mct:ens  numerum  8.  cuids  compren- 
dat  j,  ducnarios  ex  quaruor  quibus  8.  condat»  Se 
9-  metiens  ia.  comprehendat  quoque  exco£« 
ternarios  ex  4.  quibus  condat . 

Partes  6.  9 compofiri  iy 

Integri  8.  ix  ao 

Dico : Quody  fi  componantur  6.&9.  fiant  If  .* 
iandem  trts  paries  comprehendent  ex  8-  & 11.  fimul 
addicis  fnempe  VicenarlOyVt  prius fimpiices  /aciebdnt 
qualibet  ex  fuo  numere  metito . > 

<5  9 

aaa  333 

8 ia 
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Probatur.Diuide  numeros  metientes  in  partes^ 
fecundum  quas  metiuntur  fuos  metitos  V.  g.  5. 
in  3 . ducnarios , 8e  9.  in  3.  ternarios  • quas  fimul 
addes  idtft  duenarios  cum  ternarijs  vt  fiant  3. 
qoinarij : Ergo  metientes  compofiri , nempe  iy. 
comprehendet  tres  quinarios . Sic  ed  faciendum 
de  metiris  finguH  enim  didributi  in  parces  meri- 
tas V.  g.U.an  duenarios.  &ia.  in  ternanos  ex 
hypothefi  , tum  duenarij  , tum  cernarij  zquales 
numero  erunt»  nempe  4 qui  fimul  additi  erunt 
ouinarij  4 : prout  numeri  meriti  condabanc 
finguli.vel  8.cx  4.duenarijs»vel  ia  ex  4 ternarijs. 
Cum  ergo,  tum  metiti  compofiri  eun.iem  nume- 
rum partium  4.  quinarios,  & metientes  3.  quina- 
rios, fecundum  quem  in  rrtcnfura  priils  corref- 
pondebant,  integrent;  patet»  quod  etiam  compo- 
fiti  alter  alterius  eardem  parces  erunt . Ide  autem 
etiam  cucniet,  fi  aut  fra&os  afluam,  aut  fi  piu^ 


THEOR.  V.  PROPOS.  VII. 

Si  numerus  numeri  pars  fuerit , vt  ablatus 
ablati : &•  reliquus  reliqui  eadem 
pars  ertt  » 

Sit  numerus  integer  y.  eadem  pars  numeri 
ao.  quz  pars  ed  abUti  a.  numeri  s«  ablati, hic 
i ao.  ille  a y.  - , 

Pars  a compars  3 totum  y 
Pars  8 compars  ia  totum  ao 
Dico  reliquum  3 . est  y.  ejfc  eandem  partem  rafidui 
ia.  ex  numero  ao. 

Prob.  Aflurae  probationis  gr.  qucmcumque 
numerum  incognitum  Equarum , cui  refiduum  3. 
fit  eadem  pars  , nempe  tot  vicibus  in  fit,  quz  eft 
«blati  a . ablato  8.  Se  confcquentcr,  qux  eft  totiu» 


COROLLARIVM 

Ca  Ollige,  quod  Idem  Intelligitqr  ?n  numeris 
j fra&is,  Se  etiam  de  numero  maiori,  & mul- 
tiplici refpedu  minoris . Sic  6 8.  ablatu  Gt  tot  vi- 
cibus numero  2.  ablato,  quot  20.  totus  numero 
y.  toti,  erit  etiam  refiduum  ia.  tot  vicibus  maior 
numero  refiduo  3 . vt  patet, ciim  fit  eadem  ratio  • 

\ 

THOR.  VI.  PROPOS.  VIII. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerint , quales 
ablatus  ablatt  , Vr  tehquus  reliqui 
eadem  partes  ertt9  vt  totus 

totius . 

i 

Partes  6;  9 compars  iy  totum 

Partes  8 ia  compars  ao  totum 

SIt  numerus  6.  ablatus  i 15.  eadem  pars  nume- 
ri 8.  ablati  a »0.  fcilsccc  eius  tot  vices  conti- 
neat V.g.  tot  duenarios,  quot  iy.  integer  minoris 
numeri  continet  vices  numen  ao.  integri  maio- 
ris V.  g.  quinarios . 

Dico,  quod  refiduum  9.  integri  iy.  cum  numerus  8, 
fuerit  ablatus  eadem  p rtts , nempe  to>  vicibus 
comitetur  aliqua  eius  pars  in  numero  ia.  rifiduo  ma- 
ioris numeri  ao.  quot  6.  in  8.  vel  1 3»  in  10. 

Probatur.  Adamatur aliquis  alius  Equorum  • 
qui  tot  vices  contineat  numeri  la.quot  ablatus  6 . 
ablati  8. vel  inceger  iy. numeri  ao.  Comungaturd; 
Ifte  nUmcrus.Eyv-jrsiM.oim  refiduo 6.  At  ia.  refi- 
duum cum  ablato  8.  Ifti  vrique , vt  prius, facient 
ao.  V.  g.  Homines . Ergo  ille  numerAs  H quorum 
iunftus  cum  6.  faciet  ly.Nam,  cdm  incognitus  E- 
quorum  numerus  fit  czdem  parces  ia.  vt  6.  n u- 
meri  8.  Ergo  etiam  iunfii 6.  8e  incognitus  ex  pro. 
pof.  6.  huius  erit  e*dcm  partes  numen  8.  Seu, 
coniunftorum.acvnus  vnius  V g .6.  refpeciu  nu- 
meri 8.  Sed  numerus,  qui  fit  ad  ao.vttf.ad  8 aiius 
non  eft  j nifi  iy.  Ergo  ifte  numerus  Equorum  cum 
numero  6.  iundus  faciet  iy.  Ergo  erit  ille  nu- 
merus Equorum  9.  nempe  refiduum  numeri  iy. 
ablato  5.  qui  ita  eft  ad  la.  refiduum  numeri  xO. 
vt  ablatum  6. ablato  S.vrl  totus  15.  toti  ao.  Quod 
& de  numeris  tjuibufcumquc  fradis  intelligi- 
tur  • 


THEOR. 
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vous  7.  ad  vnutn  4 & idro,  vt  9.  ad  1». 

THEOR.  VII.  PROPOS.  IX. 


Si  numerus  numeri  pnrs  fuerit , &•  alter 
alienus  eadem  pars ; Et  vtaffem , qu£ 
pars  ep  vel  partes  pnmus  ttntf , eadem 
pars  erit , vel  eadem  partes  fecundus 
quarti , ___  , 

I.  2.  Hominum  II.  8.  Lapidum 
II I.  7.  Equorum  IV.  11.  Nummorum 

m *** 

Sit  primus  numerus  V.  g.  1.  Hominum  numtri 
8.  fecundi  Lapidum  eadem  pars,  qua*  cft  3. 
Equorum  numeri  tertij  12.  1 \(ummorum  . Di- 

co, quod  Mominum  f» umerus  numero  Equorum  ea- 
pari  e/i,  vel  partci , qua  numerus  Lapidum  numero 
T^km-norum 

Probatur. Nam  diuifis  Lap  dibus  8 . fecundum 
▼ices;  quas  Il  >mu  um  continet,  V.g  in  duenarios. 
Se  numerus  Trimorum  fecundum  vices,  quas  con- 
tinet t quorum  V.  g.  in  tot  ternarios , erunt  ter- 
narij 7y umorum  tot  vices,  quot  duenarij  Lopidum 
ex  hypotbefi  . Sed  infuper  erunt  omnes  duenarij 
eaedem  partes  rcfprfiu  ternariorum.  Cum  enim 
omnes  tum  duenarij  inutcem , tum  ternan j inui- 
cem  ftnt  «quales  fit , vt  duenarius  tot  vnitates 
habeat  refpe&u  vnius  ternarii,  quot  aiius  duena- 
fis  efpedu  alius  ternarij . Ergo  fi  comungantur 
omnes  duenarij  fimul,  vt  fiant  8.  vt  prius  nume- 
rum lapidum,  & ternarij  quoque  fimul  vitiantur, 
▼t  fiant  ia.  Numerum  , vt  prius  eadem  pars,fcu 
partes  eaedem  manebunt  ex  f.propof.&r  6.  huius, 
quae  vnus  vnius,  nempe  quae  duenarij  Hotniuum 
rclpedu  ternarij  Equorum . 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  X, 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit , t>  alter 
alterius  eadem  partes , C*  viciffim , qua 
pars  tii,  aut  partes  primus  tenij^ea- 
dem  pars,  aut  partes  ep 
V.  f eundus  quarti . 

Sit  primas  numerus  Hrmir.tm  6.  qui  fit  partes 
fecundi  numeri  9.  , Sitque  alter  tertius  nu- 
merus 8.  Equorum,  qui  fit  partes  num.ia.  quarti. 
I.  6 Hominum  II.  p. 

III.  8.  Equorum  IV.  12. 

Dico  . Qiod  primus  numerus  Hem ,num  tertio 
Equorum  cadtn,  pari  efi  ,ftu  partes , qua  9.  fecun- 
dus 1, umerus  numtri  12.  quarti . 

Probatur.  Namdiuifus  in  fuas  partes  6.  nu- 
merus Hominum  iuxtaquas  capit  in  9 nempe  in  2. 
ternarios,  & 8.  Equorum  i uxta  quas  capit  init, 
nempe  in  2.  quaternarios  lingulae  erunt  fui  to- 
tius pars,  quia  6.  Hominum  numerum  habet  toc 
ternarios, quot  Equorum  8.  quaternarios  , Et  in- 
fuptr erunt  eadem  pars,  tam  ternarius  numeri  p. 
quam  quaternarius  numen  12.  cx  hyp.  Viciffim 
eTgocx  anteced.  eadem  pars  , vfcl  partes  duena-. 
rius  erit  quaternarij , qu*  9 numeri  12.  Ergo 
fi  iterum  iungas  duos  ternarios  Hominum , vt  fiqc 
6.fimulque  iungas  duos  quaternarios  Equaru » ,vt 
fint  8.  Vt  prius  ita  erunt  ex  J.  Se  6.  prop.hu.  iun- 
fti  ternarij  6.  ad  iftnAos  quaternarios  8.  vt 


Nam,  vvibi  fi  numerus  n inner • fur  rit  pars,aut 
partes, & alter  alterius  eade  j ais,i  u partes  fimul 
▼tetque  vtriufque  eadem  pars  ent,  vel  partes, 
qux  vnus  vnius. 

EXPENSIO  III. 

Ve  proportione  numerorum . 

TIcer  modi  argumentandi  vnluerfaJiter  fupra 
ofiefi  fint  I.5.  Quia  tame  in  quatitate  di  feret» 
fpecialibus  rationibus  comprobari  poterant,  no- 
luit Euclides  cos  prarterire;  quippe  , cum  pro- 
prietates qualitatis  difcret^  oftendere  apud  fe  c6- 
flitutum  habuerit,  drilli  praecipuum  ocum  m-' 
ter  paffiones  numerorum  mueniant,  ad  eas  peni- 
tus oftendendas  etiam  modos  ipfos  demonftrano. 
nibus  quantitatis  difcrccae  nature  addidos  profe- 
qui  neccfTarium  fuit. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XI. 

Si  fuerit  vt  totus  ai  totum  , ita  ablatus  ai 
ablatum  , o-  reliquus  ad  rehqukm 
erit , vt  totus  ai  totum  . 

Sit  numerus  aliquis  totns  zt.ad  24.  vt  14.  abla- 
tum a 11.  ad  16.  ablatum  a 14. 

Totus  ai*  ad  totum  24. 

Vt  ablatum  14.  ad  abi  ac.  i 6, 

Kcl.quum  7.  ad  rcl.q  8. 

Dico,  quod  reliquum  7.  e* it  in  eadem  proportione 
ad  reliquum  8.  vt  14. 

Probatur . Nam  ex  definitione  erit  totus  pars, 
vel  partes  totius, vt  ablatus  ablati  . E>  go.  Se  reli- 
quus i eliqui  ex  7.  Se  8,  prop  ei  it  pars  cadetn»  aut 
partes  ablatus  ablati , vt  totum  totius  . Ergo  di- 
cent eandem  proportionem ; cum  proceri  10  hu- 
merica  in  eo  Confi()at,qubd  vnus  refpe&u  alterius 
fit  eadem  pars,  vel  partes,  8c  cgt.  vt  ex  definit.  1. 
conftat  i t 

THEOR.  11.  P R O P O S.  XII. 

Si  ftnt  quicumque  numeri  proportionales , 
ent  quemadmodum  vnus  Antecedentium 
ad  vnum  conftquentium , ita  omnes  an- 
tecedentes ad  omnes  confequentes  • 

Series  I.  7 a J colle&i  JO 
Seties  II.  961$  numeri  70 

Sint  duc  ouraerofi  feries, quorum  numeri  fint 
proportionales  ex  ordine  V.  g.  in  prima  fc» 
ric  7.  2.  ?. in  fecunda  9 6.  15.  ita  vt  primus  7.  re- 
feratur primo  9.  vt  fecundus  2.  fecundo  6.  8c  ter- 
tius 7,  tertio  1;. 

Dico  ColU  fi  snum  r s prima  Jtrici  numeris  coiit y 
flis  fecunda  firiti  eadem  proportione  referti , quam 
vmo  eorum  ad  alium  pi  ffiaet . 

Probatur.  Numeri, qui  dicunt  proportionem 
fune  eardem  partes,  vel  eadem  pars  ad  inoicem,  vt 
funt  numen  primg  feriei , cum  numeris  fecundae 
fed  ex  7.  Se  6.  piopof.  numeri , qui  fibi  inuiccm 
funt  eaderrt  pars,  vel  cedem  partes  , fi  vniantur, 
& colligantur,  funtetia  eade  pars,  vel  eadem  par- 
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t«  vnfi  ad  alterum  fit  colledl.vt  erat  v nus  vniut: 
Ergo  10.  nurneri  prime  feriei  colledi  erat  eadem 
pars, feu  partes  n umero  ru  ? o.fecundar feriei  col- 
lcdorum,vt  vnus  ?.primx  feriei  ad  alteritcorref- 
pondetem  9. in  fecun  Ja . Igitur  eum  adhuc  petfe- 
uerent  ecdeni  partes, feu  pars  colledi  eadem  pro- 
portione» qua  finguli  fc  rcfpieicnt . 

THEOR.  IIJ.  PROPOS.  XIII. 

Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint) i 
O»  viajjem  proportionales  erunt . 

4 « 

s 1> 

Sit  4.  ad  6.  quemadmodum  8.  adit.  Dito  tot 
initium  fore  proptnlales . 

Probatur»cx  huius  9.  vel  to.propof.  Quia  pri- 
ni* combinationis  antecedens  numerus  4.8^  fun- 
damentum relationis  eft  eadem  pars,  feu  partes 
ac  8.  in  fecnnda  combinatione  fundamentum  ite, 
& antecedens;  ficut  terminus , 8t  coafequensm 
prima  combinatione  6. eft  ad  terminum,  & con* 
fequentem  i2.  in  fecunda  combinatione . Sed  qui 
funt  vici  flem  eadem  pars , feu  partes  dicunt  pro- 
portionem ex  definit.  1.  Ergo  cutn  fine  vicifftm 
ezdem  partes  vkMTem  erunt  proportionales,  vi- 
ciflem  vero  fignlficat,  quod  fundamenta  relatio 
num  dicant  eam  p roppreionem  inaicem,quam  teA 
mini . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XIV. 

Si  fint  (juotcunque  numeri , O*  alij  ijs  *<jU4+ 
les  multituiwe , qui  bini  fumantur , O9 
in  eadem  ratione , etiam  ex  xqtulua- 
te  in  eadem  ratione  erunt . »*; 


permutando  j.  erit  ad  4.  vt  9.  erit  ad  12. 

COROLLARIVM 

IN  numeris  itaque  licebit  argumentari  ex  ryno. 
St  pofitis  eribus  numeris,  vel  pluribus , qui  in 
eadem  ratione  bini,  Jtbint  5 ac  ali;  tres,  feu  plu- 
rea  fumantur,  poterit  argui  efle  primum  propor- 
tionis fundamentum  ad  vltimum  terminum  in 
prima  ferie,vr  primum  fundamentum  ad  vltimum 
terminum  in  fecunda  ferie  in  proportione  ref- 
pondee  • 

w’  ^ ‘ . .f . 

THEOR.  V.  PROpOS,  XV. 

Si  vnitas  numerum  quempiam  metiatur  t 
tequl  autem  alter  numerut  alterum  qui- 
dam numerum  metiatur  , ey  vici‘h'm 
vnitas  ternum  numerum  metietur , ac 
fecundus  quartum . 

Ilcet  vnltas  numerus  non  fit  fecundum  raul- 
> tos,  eafdern  tamen  proprictates,ac  numerus 
praeter  pluritatetri  polfidet , it  maxime,  quod  fi? 
pars  alterius  numeri  V.g.  4.  quemadmodum  alter 
numerus  4-  pars  erit  numeri  11  Quare  idem  ve- 
ri fi  cabi  eur  de  vnitatc,quod  didum  eft  proDof.9. 
St  1 ? . de  numeris, abfque  eo  quod  eandem  demon- 
ftrartoretn  hic  repetamus,  &*frot  ne  dam  intelli- 
gendum  in  hac  propof.  Sed  ia  omni  afia,  vbr  fit 
comparatio  numeri  ad  numerum  : Nam  quilibet 
numerus  numeri  mertfurati  fit  vnitas  : Vi  g.  3, 
numeri  9.  fiunt  tres  ternarij,  ficut  in  ipfo  j.  funt 
tres  vnitates  . Dicit  itaque  EucUdes,  quod  fi  1. 
metiatur  ?.  ficut  4.mecitur4».  qttdd  vnitas  quoq; 
metietur  4.  ficut  3.  mtKitur  ilv  Qcr&dcft  cicerc. 
quod  fitie  1 . ad?,  vt  4.  ad  i»,  qhod  etiam  erit  vi- 
oiftinVt  ad  4.  n}>  ad  12.  cx  propof.  ij.  .j 


i 1 4 
9 «5  ** 


Sint  daae  feries  numerorum  prima  ?.  5.  4. 

Secunda  9.  ij.  is.  qui  bini,  & n eadem  ra- 
tione fumantur,  nempe  primus  ?.  ad  fecundum  f. 
fit  in  prima  ferie,  vrluti  p.ad  15  in  fecunda  ferie: 
Sicinpnma  ferie,  fit  j.ad  4.  vt  in  fecunda eft  ij. 


ad  12.  Dicit,  quit  ettamtxtrrm  ttum  pniti*,  * *m 
fecundat  feriei  in  eadem  ratione  erunt . Primufque  3, 
tertium  numerum  4.  eadem  proportione  rcfpi- 
ciet,  qua  9 refpicit  u, 

Progrcfl'.  1.  Naracx  hypothefi»  vt  primus  J. 
In  prima  ferie  ad  fecundum  jjfic  in  fecuda  primus 
9.  ad  fecundum  15.  St  vt  J.  ad  4.  fic  ponitur  if  .ad 
1*.  Ergo  permutando?.  erit  ad  9.vt  jadif’  Rur* 
lufqu  vt  7.  ad  If.  fic  4.  rrft  ad  ls.  Ergo  ex  5.  Se 
6.  propof.  erunt  etiam  eadem  pars  , vel  partes  ?. 


numen  9.  qu*  f < numeri  15  Si4  quoque  eadem 


pars,  vel  partes  ?.  numeri  ‘f.qu  f numeri  n. 
Quapropter  eadem  ars, vel  parces  erit  ?.  numeri 


9.  quas  4.  num.  ri  z Squidcm  funt  eadem  pars, 
vel  partes  alter  rc:pedu  alterius  fimiliter»  ac  eft 


J.  numeri  ij.  Propterea  etiam  fimiliter  erit  pa^s, 
vel  partes  ?.  numeri  9 ficur  4.  numeri  n. 


Cum  ergo  fint  inucem  nnmcr  s 3.  eadem 
pars,  vel  partes  numeri  9.  qua;  4.  numeri  ti.  fe- 
quiturex  defin  tione  1.  quod  ?.fit  adp.vt  4.  ad  1». 

PfogreiT.  1.  Cum  itaque  ? refpondcat  propor- 
tione ad  y.  eadem,  qua  4.  refpicit  12.  Ergo  rarfus 


> * . \ t 

THEOR.  Yi:  > R O P.  XVI. 

Si  duo  nuwri  mutui  Ce  fe  multiplicantes 
fecerint  aliquos,  %eniit  ex  ipfis  aquales 
inter  fe  erunt  * 

<s  4 

. r..f  *4  ’ . >•  !tt 

DVo  humeri  6.  St  4.  fe  fe  mutuo  multipli- 
cantes faciant  aliqaem , r 

Dico,  (j  'od  fmt  4 multiplicet  ipfum  6.  fini  Ipft 
numorus  6.  tuutll pileet  4.  numerum  eundem  pro* 
dire  , vel  dnos  numeros  xquales  V.  g.  14  8e  14. 

Probatur. Tot  eruat  in  produd«i4  quaterna- 
r-j, fi 60  multiplicet 4 quot  innumero  6*  vnita- 
tes ex  dcf.if  .tr.  8. 8t  ita  vnitas  metietur  d.ficut  4. 
metitur  produAum  24  Quare  vlciffim  cx  pr*c. 
Ita  vnitas  metietur  4.frcut  6.  numerum  produ&u 
»4  Quia  vero  etiam  4.  multiplicat  6.  Ergapro- 
dudus  numerus  V.g.Ouium  cotintbit  6,  auotie» 
funt  in  4.  vnitates;  cum  ergo  in  hoc  pofter  rori 
produdo  Ouium  genito  a 4.  multiplicatore  nu- 
meri  4.  toties  contineatur  fenarius , quot  in  4*1 
vnitates, & «raon  P.multiplicabal  4.1enarius quoq; 
continebatur  toties  m produdo  14.  quoties  in  4. 
erant  v rv taces , vt  oftenfum  eH;  Ergo  fenarius 
per  zquales  vices  mcnfurstprodu&um  24.8?  hoc 
produdum  Ouium:  Quapropter  hoc  produdun» 
Ouium  erit  24.  ex  pr . j.  cr,8 . THEOIU 


iogIe 
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THEOR.  VII.  PROPOS.  XVII. 


Si  numerus  duos  numeros  multiplicans  fece- 
rit aliquos ; geniti  cxtpfis  eandem  ratio- 
nem habebunt,  ac  multiplicantes. 

' ER  6 ad  8 
Multiplicans  4 

Vt  14  ad  3» 

Sit  numerus  4.  <jpn  multiplicet  6 . Se  multi- 
pi  icet  8. 

Deo , quod  produfli  14.  &}%.itafunt  inuittm 
in  profor  tione,vt  6 . ad  8.  multiplicati , quos+  mul- 
tiplicat . 

Probatur  . Nam  6.  continetur  tot  vicibus  in 
24.  quot  8.  in  33.  cum  tot  vicibus  contineatur, 
cjhot  vnitates  fuht  in  4.  ex  hypothefi  . T5rgo  ex 
defin.  1 . dicent  multiplicati  cm  fuis  producis  pro- 
portionem eandem  cum  fint  produ&orum  eardem 
partes,  & crrttS.  ad  34.  vt  8.  ad  3».  Ergo  ex  y. 
propof,  8c  ad  inuicem,  viciffemque  dicent  propot> 
tionem,  & ita  erit  6. ad  8.  multiplicati,  ficut  pro» 

dudi  14.  ad 3%.  ' ;„':t  1.  ‘.t(| 

THEOR.1  Vlft.  P R O P.  XVIII. 

Si  duo  numeri  numerum  ejuendam  multi- 
plicando fecetint  aliquos ; Geniti  ex  ip~ 
'Jis  eandem  rationem  habebunt , aemut - 
tiplie  antes.  ; 

Iu*  8 

Multiplicatus  4 

V»  ;»4  j» 

SIt  numerus  6.  qui  multiplicet  4.  quem8r8, 
multiplicet. 

Dico  14.  dr  ja . produflofeflc  ita  ad  inuicem,  vt 
6.  & 8.  qui  multiplicante  numerum  4. 

Probatur.  Quia  ex  itf.b.produdi  erunt  aquales 
etiam  fi  6.  Sc  8.  non  eflent  mulriplicarores  fcd4. 
cos  multiplicaret,  fed  ex  anteced.  fi  vnus  nume- 
rus duos  multiplicat  produ&us  ad  produdumi 
ita eftVt  multiplicatas  ad  multiplicatum.  Ergo 
idem  fequetur,  fi  duo  numeri  vnum  eundemque 
mnltipliccnt,  i deoque  6.  erit  ad  8.  vt  24.ad3>. 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XIX. 

Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint, qui 
exprimo ,&•  vlttmo  fit  numerus  aqualis 
ift  <1 , qui  fit  d medijs  . 

Vel  fi  numerus,  qui  emergit  ex  multiplica, 
ttone primi  cum  vlttmo  fit  aqualis  produ- 
tto  ex  medijs , i St  numeri  erunt  propor- 
tionales . 

, . . t. ' . I r 1 ^ *. 

S'Ic  numerus  ««  ad  numerum  3.  vt  numerus  4. 
ad  numerum  6.  in  proportione  refertur , 
Dico  primo ; quod  multiplicam  primus  s.  cum  vU 
timo  6.  generat  numerum  «qualtm  genito  <*  multi- 
plicatione mediorum  3.^4. 


3.  ad  3.  vt  4 ad  6.  Genitus  11.  « 

Id  vero  demonftratur . Etenim  primus  nume- 
rus t.  multiplicet  4.  medium,  8e  faciat  numerum 
qucndnm  Otitum  V.  g.  8.  Cum  erg»*  idem  nume- 
rus multiplicet  quoque  extremum  d.cx  hypothefi 
& generet  V.  g.  numerum  Hom  num  I*.  e*  it  geni- 
tus Ouium  8.  ad  genitum  Hominum  1 1.  ex  prop.17. 
huius,  vt  generantes  4.  6.  per  eundem  nume- 

rum a. multiplicati, Rr  idro etiam  vt  «.ad 3.  cum 
ex  hypothefi  fit  eadem  ratio . 

Rurfus : quia  ex  hypothefi  4.  multiplicat  3.  & 
generat  numerum  F quotum,  ex  cffr&ione  autem 

4.  etiam  multiplicat  a.  & producit  numerum  Oni » 
um  8 Ergo  8.  dicet  eadem  proportionem  ad  nu- 
merum Equorum , ac  generantes  a.  & 3.  idroque 
vt». ad  3.  ita  8.  ad  numerum  Equonm.  Cum  nu- 
merus OuitimS.  dicat  propot  tionem  ad  nume- 
rum Equorum  , &r  Hominum,  quam  2.  ad  3.  (eu 
4.  ad  6,  c\uae  ex  hypothefi  eft  eadem  proportio. Et 
ideo  , cum  dicat  idem  numerus  ad  cos  proportio- 
nem eandem,  erit  eoru,  v$l  pars,  vel  partes  eardet 
Quare  geniti  erunt  «rquales, ex  f.or.tr.jj.  cumque 
genitus  ex  a,&  0.Gt  1 «.numerus  Hominum,etum 
numerus  Equorum  cx  3.  &r  4.  ge.ucuserit  1«.  cui 

eatdem  partes  numerus  8 .Ouium  . 

Pico  1.  Quod,  fi  nume rus-produ&us  a primo, 
& vltin»0  fit  «qualis  produ  do  cx  imai/s,  eos  pro- 
ducentis numeros  lore  p oportionaUs  , <y  mutfpii- 
tantt*  effe  inuicem  , vt  multiplicati  . Sic  numeri 
Hominum*  &r  Equorum, fi  fiot  afqualcs,  erit  a.  nu- 
meru  s multiplicans  in  genito  Hominum  ad  multi- 
plicantem 3.  m numero  Equorum  , vt  multi - 
plicatps  4-in  eodem  ad  multiplicatum  6.in  nume- 
ro Hominum  ita.vt  reciproca  fit  relatio  . 

Probatur  . Nam  idem  numerus  Ou  um  ad  eoC- 
dem  numerumloquam  Hominum,  4r  Equorum , Ve 
pote  ad  «quales  eandem  dicit  proportionem , & 
eam  ipfam  ex  propof.  r 6.  quam  multiplicantes  ad 
multiplicatos .“  quare  ita  erit  8-  ad  numerum  1«. 
Hominum, vel  Equorum, vt « . ad  f.peraumerum 
4.  generantes  8.  Ouium, & Hominum  numerum 
1*.  vel  vt4«  ad  6.  per  numerum  2.  gencrantes,8. 
Ouium,  8c  ii.  Equorum  numerum  : Quare  cnm  a» 
ad  3. fit  in  eadem  pro  portione,  ac  Oues  ad  Horni,  as, 
& in  ipsa  eadem  fit  4.  ad  6 etiam  inuicem  erit 
eoru  eade  proportio  ex  prop.16.  l.J.h.  & ita  erurtt 
a.  ad  3.  multiplicantes,  vt  4.  ad  6.  multiplicati . 

/I  . T?*. 

THEOR.  X.  PROPOS.  XX. 

Si  tres  numeri  proportionales  fuerint  , qui 
fub  extremis  continetur  aqualis  eft  ei, 
qui  i medio  effiam  ’ 

J 

SIt  a.  ad  4.  vt  4.  ad  1«.  Medius  numerus  eft  4i 
qni  vt  duplex  rqaalis  vfurpatur  . Vnde  hzc 
eft  eadem  propofitio,  vt  prior  cadrmque  paritas  • 
Nam  in  alio  non  differt ; nifi  quod  medij  nume- 
ri hic  funt  «quales  vt  4.  & 4.  Ibi  vero  inxquales. 


THEOR. 
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THEOR.  XI.  PROPOS.  XXI.  EucI.U.  j THEOR.  XII.  PROPOS.  XXII. 

Si  quatuor  numeri  proportionales  fint , 
i.  conuertendo  proportionales 

i erunt . 


St  fuerint  tres  numeri,  & alij  ipfts  multitu- 
dine aquales ; qui  bini  fumamur  , O"  in 
eadem  ratione , fuerit  autem  perturbata 
eorum  proportio , etiam  ex  squalitate  in 
eadem  ratione  erunt . 

* i 4 Ereo  » «*  4 

6 8 ix  ® vt  6 ad  i* 

Sint  duar  feries  numerorum  Vna  *.  }.  4.  & al- 
tera 6.  8.  i*,  quarum  numeri  bini  fumantur : 
Rcperiaturque  eorum  proportionem  efle  pertur- 
batam: nimirum  primos  binos  a.  ad  }.  prioris  fc- 
riei  dicere  inuiccm  eam  proportionem»  quam  8. 
ad  n.  bini  extremi  fecundae  fenei » & extremos 
binos  prio.  is  ferici  3 ad  4.  dicere  eam  propor- 
tionem» quam  duo  primi  6.  ad  8.  pofterioris 
feriei 

Diro,  (fubl  tx etnmlitate  in  eadem  '■ationi*x‘fh>nt. 
Progreff.  1 Probatur.  Ponitur  ex  hypothefi 
2. ad},  ve  8.  adi»  Ergo  ex  19.  propofitiane.fi 
multiplicentur  inuicem  extremi  numeri  v &r  I». 
&meai;  }.&  8.  dabant  genitos  eqiules  24  & 24. 

Progrrff. ».  Sic  quia  in  hypothcfi  ponitur  }.  ad 
4.  vt  6.  ad  8.  fi  eadem  mulriplk atio  fiat  extremo- 
rum } &8  8e  mediorum  4.  8e  6.  prodibunt  nu- 
men geniti  «quales  inter  fe . Ergo  etiam  cum 
prids  genitis . ^ * 

Siquidem  etiam  hic  inuicem  fe  multiplicant}. 
& 8.  in  vna  multiplicatione  ficut  progreflu  pri- 
mo - Quare  ficut  ibi  producebant  »4.  fic  >&Kic 
producent , cui  genitus  numerus  ex  4 8e  6.  erit 
arqualis»  Qc  confcquenter  genito  primo  ex  nume- 
ro*. & 1».  Ergo  ex  19.  propofitionis  parte  fe- 
, c unda  «licent  proportionem  ad  inuicem  generan- 
tes numeri,  quae  vocatur  ex  «qualitate,  & ita  ref- 
pondebit  proportione  a . ad  4 in  prima  ferie,  vt 
6.  ad  1 ».  in  fecunda  medijs  numeris  pofthabitis 

}.ar8. 

Quod  fi  fuerint  plures  numeri, quam  tres  V.g. 
».}  4.8.pro  vna  ferie,8r }. 6. 8.1». ita  vt  fint  etiam 
4.  ad  8.  vltimi  vt }.  ad  6.  primi » idem  prorfus 
fequetur  : Nam  cdm  fit  oftenfutm  ita  elfe  ».  ad  4« 
vt^“.  ad  relidis  medijs  j*  & o.  confequenter 
erunt  fotum  tres  numeri  pro  vna  ferie  ».4. 8.  8e 
pro  altera.}.  <f.  l».  quorum  proportio  perturbata 
cr1ta.ad4.vc  6.  ad  1*.  & 4.  ad  8.  vt }.  ad  5. 

*»  4-  *• 

3.  6.  i». 

Vnde  eadem  ,qu«  fuperius  valebit  demon fl ra- 
tio : Idem  etiam  often  Jetut  in  quinque  numeris* 
ac  in  quatuor  etiam  fi  numeri  fint  i«a&t . 

Et  hxc  Euclides  de  proportionibus  numero- 
rum . Verum  adfunt  etiam  proportiones » quas 
Jibro  7.  vniuerfaliter  probat  de  quacunque  quan- 
titate, &r  quas  cx  intimis  pruKipijs  Ar  thmeticis 
Clauius  hic  adducit » qui  modi,  ctim  fundent  ar- 
gumenta , quar  ex  proportionibus  petuntur  ob 
eorum  mlitatcm,  vifum  eft  non  prztenrc. 


N 


Am  detur  4.  qui  fit  ad  10.  vt  efl  ad 

ErB° a ,t 

D n , Q.,d  coeuertcnio  to.  ,et  !,  „dem  f,o- 
ponunt  ai  4.  „tjo.  adit.  ‘ 

Probatur.  Pomtur  4 ad  ro  in  e, dem  pro. 
portione,  qud  refertur  ad  ,0.  Ergo  ea 
propof  Se  victtTtm  pro  rarrionales  erunr . Eritq- 
4.  tJil  mo.  ad  ro.  Quia  tt,qoe  refertur  ,0.  ad 
J0  &4  adla.  Ergo  rurfus  victflim  nrop..rr,o- 
nalea  erunt ; emque  10  ad  4.  ,t  ,0  ad  ia  Ita 
enim  proportionem  conuertimus:  dum  terminoa 
pro  fundamentis  rtlattonu ni  fumimus , &r  confe- 
qucntja  pro  antecedentibus . 

THEOR.  XIII.  P R O P.  XXIII. 

Si  compofni  numen  proportionales  fuerint , 
Jtuifi proportionales  erunt. 

COmpofiti  numeri  proportionale!  fimt.curn 
totam  refertur  ad  partem  fuam,vt  aliud  to- 
tum ad  aliam  partem  fuam . Sie  ergo  9.  qui  refe- 
raturad  fuam  partem  }.  vt  1*.  refertur  ad  fuam 
partem  t diuidantur  illi  numeri  per  yafdem  par- 
tes luas,  auferanturque  parces  }.  i 9.  & erittf. 
Rurfus  y.aty.  & critio. ' 

9 totum  ad  } partem  vtcompars  tfad} 
Vt  Ergo 

15  totum  ad  y partem  ficcompars  load  5 
Dico, quod  p.irs  }.  re  fer  tue  ad  relqu  ,m  6.  yt  v.irx 
eUtera  * . refertur  ad  rei  quum  fmm  10. 

Probatur.  Quia  ex  prop.u.  fi  totum  ad  to- 
tum fc  gerat  vt  ablatum  ad  ablatum,  &'  reliquum 
ad  reliquum , vt  totum  ad  totum  fe  habebit  /Sed 
numeri  V.gr. } &y.  funt  ablata  6.  8e  ro.  funt 
reliqua  s Ergo  fe  habent  prorsus  eodem  pa«fto 
vnum  ad  aliud  correfpondens»  }. nimirum  ad  y. 
& 6.  ad  10.  vc  totum  9.  ad  totum  ij.  ergo,  8e  inter 
fe  eodem  pa&o  fe  habent,  vc  cum  toto  j quia  que 
funt  eadem  vni  tertio  funt  eadem  inter  fe. 

THEOR.  XIV.  PROF.  XXIV. 

Si  diuifi  numeri  proportionales fint.  Hi  quo- 
que compofn  proportionales  erunt . 

Vt  pars  7 ad  compartem  3 

Ita  pars  14  ad  compartem  6 

Ergo  vc  pars  14  ad  totum  IO 

Sic  pars  7 ad  totum  Io 

DEntur  numeri  quatuor  partes  duorum  inte- 
grorum V.  g 7.  pars  prioris  totius  10.  qui 
fit  ad  luam  compartem  }.  vt  alterius  totius  20. 
pars  t f . cii  ad  fuam  compartem  6. 

< Dtcoi  qund  ttltu  tota  fibi  inuicem  propor  ion  ali  a 
furt  cap>of>T'i  ne, qua  parras,  8e  qu,od  cnmpon  ndo , 
fi  er  it,  vt  7.  ad  fuam  compartem}  fic  14.  a3  fmm 
compartem  6,  hinc  etiam  er  it  confequenter  hh 
X tum 
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Ium  io.  ad  7.  partem,  vt  totum 30.  ad  14.  partem. 

Proh.  Ponitur  proportio  7.  parti*  ad?,  com- 
partem  prioris  totius  vt  pars  14.  ad  6.  compartcm 
in  pofteriorl  toto.  Ergo  ex  propof.  13.  huius 
erunt,  Sr  viciffim,  eritque  7.  pars  ad  14.  partem 
fundamenta,  vt  3.  compars  ad  6.  compartem  ter- 
minos : Qua  de  re  ex  propof.  12.  huius,  vt  vnus 
antecedentium  ad  vnum  confcquencium,  ita  om- 
nes antecedentes  ad  omnes  confequentes  ,&r  fic» 
vt  7.  antecedens  ad  14.  confequens  , fic  omnes 
antecedentes  7.  & 3.  nempe  totum  10.  ad  omnes 
confequentes  14.  & 6.  fimul , hoc  eft  totum  20. 
proptercaque  ex  propof.  i?,  rurfus  viciffim  eric 
7.  antecedens  ad  to.  antecedentem,  vt  14.  confe- 
quens ad  ao.  confequentem  ; nimirum  pars  ad 
fuum  cotum , vt  alia  pars  ad  fuum  totum  eadem 
proportione  referturi  cx  eo  quod  fuerit  pars  ad 
fuam  compartcm,  vt  alia  pars  ad  Tuam  compartem, 
quod  efl  arguere  componendo  ex  definit.35  lib.y. 

THEOR.  XV.  PROPOS.  XXV. 

Si  compofiti  numeri  proportionales  fuerint ; 
hi  quoque  per  conuerponcm  rationis 
proportionales  erunt . 

COnuerfioni  rationis  locus  datur, cum  totum 
refertur  ad  partem,  vt  aliud  totum  ad  fuam 
partem  : Nam  tunc  poteft  argui  $ qubd,  & altera 
pars  fit  a/d  totum  vt  alia  pars  ad  fuum  totum. 
V.  g.  fit  9.  pars  numeri. iy.  8r  12.  pars  numeri  ao. 
8c  9-refcratur  fimiii  proportione  ad  15. vt  ta.ad  to, 
D itit,  quod  ita  quoque  refertur  reliquum  6.  ad  1 ?. 
totum,  vt  reliquum  8.  refertur  ad  10  totum  /uum  • 
Vtpars  9 ad  15  totum. 

Sic  pars  IS  ad  30  totum.  ./ 

Ergo  compars  6 ad  iy  totum. 

Vt  afia  compars  8 ad  20  totum. 

Probatur,  Nam  fi  eft  pars 9.  fundamentum 
relationum  ad  1 y.  totum , & ad  terminum  , vt  ti* 
pars,  & fundamentum  ad  20.terminum,&  totum. 
Ergo  ex  propof.  13.  fit  viciffim  fundamenta  9.  Se 
1* . & partes  dicent  eandem  proportionem,  quam 
tecm  nl  < y . fit  io.  tota  . Quamobrcm  fi  eft  totus 
If.sd  totum  ac.  vt  ablatus  9 ad  ablatum  13.  etiam 
reliquus  d.  totius  if.ad  reliquum  8.  totius  20.  ex 
II.  propof.  erit,  vt  totus  iy . ad  totum  ao.  Si  itaq; 
pais.6.  vt  fundamentum  rcfpicit  relatione  pro- 
portionis terminum  , 8e  partem  8.  vt  totum  iy« 
Canquam  fundamentum  , totum  ao.  vt  termi- 
num: Ergo  rurfus  viciffim  ex  i/propor.inuicem 
fundamenta  eandem  proportionem  dicent , quam 
termini  inuicem,  fit  ita  refpiciet  totum  (5.  reli- 
quum 6.  ambo  fundamenta ; ficut  rcfpicit  totum 
SO.  reliquum  8.  ambo  termini  • 

EXPENSIO  IV. 

De  minimis,  primifque  numeris 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXVI.  Eud.  lj. 

Primi  inter  fe  numeri  funt  minimi,  qui  ean- 
dem  proportionem  obtineant . 

Sit  7.81 4.  primi  numeri  ad  inuicem . Dico  tot 
minimos  fetorum  numerorum,  qui  proportio- 
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nem  (irnilcm  habent,  qui  m 4.  ad  7. 

Probatur . Nam  fi  alius  reperitur  minor, quam 
7*  fit  4.  Sit  ille  t quorum  quidam  numerus  , qui 
przfupponatur  minor, quam  7. 8e Iconum  tq»i  di- 
catur ab  aduerfarijs,  minor,  quam  4.  dicentes 
tamen  proportionem,  quam  4-  ad  7.  Cum  itaque 
proportio  numerorum  in  co  fica  fit,  vt  numerus 
numeri  fit  eadem  pars , vel  partes , quam  alter  fi- 
milis  eis  in  proportione  eft  pars,  vel  partes  alte- 
rius; fequitur,vt  debeat  dari  aliquis*  numerus, qui 
metiatur  Equos , Sr  Leones  toties,  quoties  metitur 
4 fit Vel  ergo  ille  numerus  eft  vuitaS,  Se  ita 
cum  vuitas  toties  capiat  in  7.  quot  funt  Equi, 

8e  toties  in  4.  quot  funt  Leonctte runt  Equi  feptem, 

Sr  Leovet  4-  nempe  idem  numerus,  qui  4.  fle  7. 
non  autem  minor,vt  volebant  aduerfarij  . Quod 
fi  non  fit  vnitas  ; fed  aliquis,  alius  numerus , qui 
4.  8e  7.  metiatur, ficut  Equos , & Leonis  : iam  4.  & 

7.  non  erunt  inter  fe  primi : nam  primi  numeri 
inter  fe  funt:  quorum  communis  menfura  eft  non 
numerus,  fed  tantum  vnitas . , » 

«.  •*.  i f: 

THEOR.  II.  PROPOS  XXVU.  Eac.14. 

Tylintmi  numeri  omnium  eorum , qui  halent 
cum  ipps  communem  rationem  primi 
quoque  funt  inter  fe  . 

SI  dentur  7.  fit  4 qui  dicantur  minimi  ex  om- 
nibus, qui  proportionem  habent,  quam  7. ad 
4.  Dici r quod  ifli  quoque  runt  inter  fe  prmir 

Probaturque  reducendo  propofitionem  ad  inr- 
poffibile.  Nam,  fi  aon  funt  primi , erit  aliqub 
numerus  V.  g.  Hom  num  communu  menfura;  ita 
quod  numerus  ille  Hominum  capiet  toties  in  7. 
quot  in  ftabulo  funt  Equi,  «r  toties  in  4.  quot  in 
fylua  funt  Leones . Ergo  fi  multiplicetur  nume- 
rus Huminum,  per  numerum  Equorum  producet  , 
numerum  7.  Se  fi  multiplicetur  idem  numerus 
Hominum  per  Lr  num  nonirru  procucet  4.  Quam* 
obrem  ex  propof.  17.  numerus  Leonum  minor, 
quam  4.  & Equorum  minor  quam  7.  ( cum  multi- 
plicati faciant  7:8?  4 /dicent  inuice  proportione 
eandc,quam7  ai4.Vnde  *?.8r  4.06  erunt  minimi 
omnium  proportionem  dicentium,  quam  7.  ad  4. 
u6d  Donum  , fic  Equorum  minores  numeri  can- 
em oroportioAbm  dicant,  quod  cit  cMtra  p*ar- 
iuppofitum. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXVlII.Euc.ay. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint.,  qui 
vnum  eorum  metitur , numerus  ad  re- 
liquum primus  ens, 

DEntur  numeri  8.  Se  g.  qui  Inuicem  primi 
fint,  fic  4.  metiatur  8.  Dicit  quod  4.  ai  reli- 
quum 9.  primus  erit . 

Primi  8 9 

4 

Probatur.  Quia.  Si  4 non «ft primus  ad  nu- 
merum 9.  metietur  eos  aliqua  communis  menfu- 
ra  prseter  vnitatem  . Sic  harc  menfura  aliquis 
numerus  Hominum,  quz  metiatur  4.  Se  9 Hjbc 
etiam  ex  11.  pronunc.  metietur  8.  quoniam  4.  ex 
hypothefi  metitur  8.,  qui  numerus  4.  d numero 
Hominum  metitur : quare  numerus  Hominum  eric 
menfura  numeri  9.  cx  prarfuppofito,  Se  numeri  s> 

ve 


j by  Google 


DE  PROPORTIOMIBVS  NVMERORVM 

vt  prohaui  j vnde  9.8?  8.  non  erunt  inter  fc  primi; 
cum  habeant  «liquem  numerum  Hominum  prfter 
mitatcm  communi  ipforum  menfuram  , quod 
efl  abfurduni;cum  prarfupponaruus  7.&.'9.primos 
jauiccm . ) 


THEOR.  IV.  P R O P O S.XXIX.Eu  »*. 

Minimi  numeri  omnium  in  fu. i proportione 
itqui  metiuntur  alios  maiores  eandem 
proportionem  habentes,  minor  quidem 
minorem , &•  maior  maiorem . 

DEntur  duo  numeris  fir  3.  minimi  inaicemi 
alijqueduoma10rcs4.fi:  <5. eandem  propor- 
tionem Habentes  . Dicit  quod  x.  mirior  <-?*r  mrri- 
APnf.  iuimo*tmffirut  3.  maior  quam  1 .aquH  mttitur 
6.  maiorem,  qu.-m  4. 

Probatur  . Quoniam  ponitur  , vt  *.  ad  3.  ita 
4-ad  6 ex  prop.13  vkiflim  proportionales  erunt; 
nempe  fundamenta  proporconi*  dicent  eam  pro- 
portionem, quam  termini,  fir  ita  erit  quoque  a .ad 
41  ve  3.  ad  tf.  Quamobrem  iuxta  1.  definitionem 
erunt  numeri  minores' t.  eadem  par s,  vel 
partes  maiorum  4.  8e  6.  V ndc  eos  metientur  . 

Probatur  etiam, quod  pque  . Quia  non  poflune 
efle  eadem  partes  : Nam  fi  dicatur,  quod  hoc 
euenire  poflit,  diuidanrur  in  eas  partes,  quas  con- 
ficit s.  numeri  3.  firfint  tot,  quot  Equi  funtio 
agro,  & 4.  numeri  6.  fir  fint  tor,quot  Oi'tr  fune  in 
ftaboio.  Itaque  erit  numerus  a.  iuxta  1.  defini* 
donem  ad  numerum  Equorum  fimilis  in  propor- 
tione, quam  4.  ad  numerum  Ou  mm . Quamobrem 
ex  I3.pr0p0f.fir  viciflim  ita  erit  numerus  Equorum 
sd, numerum  Oulum , vt  2.  ad  4.  minor  autem  vti- 
que  eft  Equorum  numerus,  quam  a.  fir  Ouium  quam 
4.  quod  fint  pars,  vel  partes  horum  numerorum} 
eo  quod  fint  multiplicatores  partium  eos  compo- 
nentium, fir  ideo  neceflario  minores;  quod  eft  ab- 
furdum,  cilm  s.  fir  4.  ex  hypothcfi  fint  minimi 
in  hac  proportione  . Quare  2.  erit  medieta» nu- 
meri 4.  vel  fi  aliquis  alius  numerus  locoexempli 
fubft  i tuatur , erit  eius,  vel  pars  tertia, vel  quarta, 
non  autem  p! ures  partes  numeri 4.  continebit. 
Sicut  nec  3.  numeri  6.  ailoquin  neceflario  daren- 
tur partes  minores , quar  eandem  rationem  polii, 
derenr  contra  Hypotheflra. 

■ > ’ 

;TflEOR.  V.  PROPOS.  XXX.  Eud.  1*. 

1 • . ■ 

Sl  duo  numeri  ad  quempiam  primi  fuerint » 
etiam  ex  iji  genuuj  ad  eundem 
'■  primus  erit.  ' ’ 

Vm  ■ i 'J 

PQnantur  duo  numeri  7.fir.4.  qui  fint  primi  ad 
9.  i nuicemque  multiplicentur  7,  Sc  4.  fir  fiat 
numerus  28.  Dicit  quod,  & numerat  »8.  erih  pri- 
mus  ad  9.  ' 

Probatur  reducendo  ad  impoflibile.  ’Nam,  fi 
a8. &9»  non  funt  intet  fe  pfjmi,  metiatur  eos  alU 
quis  numeros  U«».:nx,ata8. toties, quot  sut  leones 
in  campo . Itaque  numerus  Leonum  multipl  icatui 
per  numerum  ll. mirum  , vel  i contra  producet 
»8.  qui  numerus  producitur  etiam  a 4 fir  7.  Vndp 
ex  19.  propof.  reciproci  proportionales  erunt  ,fie 
4.ad  numeru Hor/ht i*  erit,  vt  numerus  Leoni  ad  7« 


IN  GENERE. . ii* 

Progreff.  2.  Quoniam  autem  4 fi:  9texJirvp>o* 
thefirfunt  inuicem  primi  , fir  numerus  fiom$  i m 
metitur  p.e  r ptq  fuppofitivfcquetur  iuxtapropof. 
28;  quod  etiam  numerus /V  m m fit  primus  .H 
humerum  4.&  ideo, quon  fir  minimus  in  fda'p7o- 
portione  iuxta  propof.  26.  Et  hinc,  qudd  in  fiaC 
proportione  fint  numeri  maiores  7.  fir  uume.-u* 
Itonum,  qui  hanc  ipfam  dicunt  proportior>em,tfti 
progrdfu  1.  Et  iuxta  propof.  antered  qiio^qbdE 
metiatur  4.  numeram  Leonum  ficut  numerus  >/«•• 
minum  numerum  7.  Cum  aurem  numerns  //»  .«*  -■ 
num  metiatur  9.  vt  ex  hypothcfi , fir  7,  vt  mndo^fe» 
quccetur,qu6d  7.  fi:  9.  non  cflrm  inuiccm  primi,', 
quod  communi  menfura  praeter  vmtatem  meti <n< 
tur  contra  hypothefim.  •*) 

THEOR.  VL  PROPOS.  XXXI.Tb.a8. 

Se  duo  numeri  ad  duos  numeros  , qwfrf 
ai  vttofque  primus  fit : Etiam  geniti 
ex  primis  duobus  erunt  primi  ad  genitos 
-v  .ir  duobus  numeris . f~ 


exi 


CT 

t. 

,3 


Primi 


G<o|ti 


T ’ — 

DEntur  a.  fir 4,  primum,  firdeindrq  flrf.  Sit/ 
que  primus  a. ad  vtrofque  3.  fir  t *fieur,fir 
4- ad  eofdem  vtrofque  3.  «r  t’.  primus  ex  fiacy 
Multiplicemur  fitnul  • cum  4 vt  fiant  St  3; 
cum  1.  vteuadant  13.  Dicit,  qi.oJ  ct**m  8.  er  Lfj 
&n’  /,  erunt  pnm:  inuictm . 

Probatur.  Nam  2.  ponitur  primuk  fcd  f.  8i  5. 
Ergo  ex  prarced.  etiam  genitus  15.  erit  primus  ad 
eundem  a.  item,  quia*.  cft  primus  ad  <b  j; 
etiam  4.  erit  primus  ex  prarced. propof  ad  if. 
Cum  igitur  numerus  17.  fitrpfinufs^srfV  fir  4. 
Ergo  ex  prxced.  etiam  erit  primas  ad  genitum  ex 
»pfis8.  fir  ita  8.  ad  15.  primus  erit  a*?  T rv 

THEOR.  VII.  PROPOS-  XXXII;Eu;19 

Si  duo  numeri  primi  inter  fc  ftrerini , b* 
,,  multiplicans  vlerque  Jeipfum,  fecerit 
aliquem  ; Genui  ex  illa  multipluafio- 
ne  primi  inter  fe  erunt . Et  fi  rurfies 
ijdim  multiplicent  hos  Genitos,  O"  alios 
numeros  iffictanl  . ' Ifii  denub  refelli 
erunt  primi  muicem : Et  femper  errea^ 
extremos  hoceueniet.  . t • 


Primi 


*:  3. 

i 

*•  3 


Geniti 


Strutio,  Geniti 


>7 

.•  > 

.8 


Sint  2.  fif  J.  qui  fe  multiplicent,  fir  3.  faciat  9.- 
8t  a . faciat  4.  Dicop/  imd  4.  &■  9.  ejjc  pi  imos 
inu-erm.  : 

Probatur . Quoniam  2.  & 2.  fune  primi  ad  3. 
Ergo  ex  30.  propof.  Huius,  etiam  cx  illis  genitus 
4.  ad  eundem  3.primus  erit . Cum  ergofic  4.  pri- 
mus ad  3.  & ideo  quoque  ad  aliud 3.  Ergo  fi  3 fir 
3.  fc  multiplicent  j 9.  Genitus  ex  propol.30.  pri- 
mus erit  ad  4. 

• I>ico  ».  Quod  fi  rurfus  2.  multiplicet  4.  fiffa. 
cht  8.  fir  3,  multiplicet  9.  fir  faciat, 27.  eodem  mo- 
• X 8 do 
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do  fine  primi  inuicem  . 

i 9 *7 

• Primi  ad  Geniti  v - 

3 4 * > 

Probatur.  Nam  a.  eft  primus  ad  |.ex  hypothcfi 
fe  9. eft  primus  ad  a. Siquidem  y.&  3. funt  primi  sd 
a.  Ergo  ex  propof.  30.  9.  genitus  erie  etiam 
primus  ad  a.  Sic  vt  diximus  fupra  4. eft  primus  ad 
8e  9.  Quare  habemus  duos  numeros,  quorum 
qtnfque  ad  duos  alios  primus  eft,  nempe  a.  ad  9 A 
3.  &r  4.  ad  <;.&  3.  Ergo  ex  preced.  geniti  ex  ipfis 
nempe8.ex4.8r  2 .fic  17 . ex  j.&p.crut  inuice  pri- 
mi» & fic  dicendum,  etiamfi  2.  multiplicet  8.8r  3. 
17.  & fic  eodem  modo  res  fuccedct,  cum  femper 
fit  eadem  ratio . 

? :•  * ' ■ • • 

theor.  vul  pro p OS.  XXXIII. 

Omnem  compofitum  numerum , aliquis  pri~ 
mus  numerus  metitur . 

PRobatur.  Quia  dato  numero  aliquo,  V.  g. 

14  & dati  eius  aliqua  menfura,  vt  8.  vel  ifte 
8)  eft  primus,  8e  iam  habemus  intentum,  vel  com- 
pofitus ; Si  eft  compofitus,  metiatur  eum  nume- 
rus V. g.  a.  qui  fimiliter  , vel  erit  primus,  vel 
compofitus , quod,  fi  primus  , habemus  id , quod 
volumus, fi  Aon  primus  metietur  cum  aliquis  alius 
numerus  j cumque  in  numeris  diminuendo  non 
poflimus  progredi  in  infinitum^  tandem  in  aliquo 
numero  primo  quic/ccndumcrit»  vt  eft  a.  refpe- 
Au  numeri  14. 

THEOR,  IX.  PROPOS.  XXXIV. 

Omnis  numerus , vel  efl  primus , vel  eum 
altquis  primus  numerus  metitur . 

PRobatur  ex  antecedenti,  quia  fi  non  eft  pri- 
mus erit  compofitus,  & ideo  aliqua  menfura 
•primi  alicuius  numeri  tandem  meofurabinir . 

P R OBL.  L PROPOS.  XXXV. 

Numeris  datis  quotcunque  referire  minimos 
ommum  eandem  rationem  habentium 
cum  ipfis  • 

Sint,  quotcunque, numeri  6.9.  If.  habentes 
quafcumque  proportiones , fine  fit  eadem 
proprtio,qux  6 .ad  9 & qua*  9 .ad  I?  fiue  non  r lft i, 
vel  erunt  inter  fe  primi,  & fic  erant  etiam  mini-' 
mi  in  ea  proportione  i uxta  propof  *d;ve  1 compo* 
fit  i,  & fic  iuxta  s.  propof.  reperiemus  maximam 
commuqem  men furam  3.  quar  metiatur  eos  pri- 
mum gcm.*na  vice  fecundum  tricies, tertium  quin- 
quies D*co,  quod  duc  narim  ternarius  i & quinque* 
narius /uni  numeri  inuicem  primi  in  ea  proportione. 
i Probatur  itaque  primo , quod  cam  prppottio- 
nempoflideant. 

Quoniam  numeri  a.  3.  y.  multiplicati  per 
faciunt  numeros  prxdictas6.9.  8e  ty.  Sequitur 
ex  propof  18.  quod  habeant  geniti  qui  funt.d.  9, 
& ly.  eandem  rationem,  ac  multiplicati  a.3.5. 

Probatur  quoque  quod  fint  minimi  In  ea  pro-, 
portione,  fi  enim  tales  non  frot  dabuntur  aliqui 
ipfis  minores . fiiat  itaque  talqs  numeros  Homi- 


num, Eqmautu,  & O tum,  qui  iuxta  propof.SS.  me- 
tietur ipfos  6.9.  Se  iy.-eeque,  te  ideo  per  numerum 
aliquem  V.  g.  Leonum,  Quapropter  numerus  leo- 
num multiplicans  numerum  Hominum  faciet  6. 
multipl.cans  autem  numerum  Equorum  faciet  9. 
& eandem  numerum  Ornum  generabit  iy.'  Itaque 
ex  ip.propof.h.  quoniam  duenarius  multiplicatus 
per  numerum  3.  generat  6.  8c  numerus  Homi- 
num multiplicatus  per  numerum  Leonum  generat 
item  6.  Proportionales  erunt  inuicem  hi  numeri, 
«rfc  gerent  multiplicantes,  vt  multiplicati  rcci- 
procd,&  erit  3.  multiplicans  ad  Leonis  numerum 
multiplicantem,  vt  Homines  ad  1.  multiplicati, 
fed  Homines  ex  hypothefi  funt  minus, quam  1. nu- 
merus . Ergo  ex  prop.19.etia  3.  numerus  erit  mi- 
nor, qua  Zro**x»qui  numerus  ZtO»  m metitur  6. 9. 
&r  ij  . propoli tos  per  numeros  Hominum,  Equorum» 
& Ouium  • Quare  numerus  Leonum  erit  commu- 
nis menfura  illorum  numerorum  6.  9.  iy.&  ma- 
ior, quam  eorundem  communis  menfura  3.  con- 
tra hypoth- fim  ,quar  maxima  fupponitur . itaqj 
al  j numen  minores  ipfis , nempe  ducnario,  ter- 
nario,&*  quinario,  qui  eadem  proportione  potian- 
tur, quam  6.  9.  Se  15 . non  poterunt  dari . 

PROB.  1 1.  P R O P O S.  XXXVL 

Duobus  numeris  dotis  reperire , quem  illi 
minimum  metiantur , numerum . ‘ ' 

Sit  primo  exquirendus  minimus  numerus  om- 
nium,quem  duo  numeri  primi  inuicem, nem» 
pe  J,  tfeq.'  metiaatur.  Multiplicentur  inuicem, 
& procreatus,  puta  is.  erit  numerus  ,qucm  me. 
liantur.  Nam  toties  capiet  3.  io  ta.  quot  vnita* 
tes  funt  in  4 & 4.  in  ia.  quot  vnitates  funt  Hi 
3.  Quod  verd  1 a.  fit  miuimus  omnium,qucm  da- 
ti numeri  metiantur  • 

Probatur  . Nam.  fi  fieripoteftr aliquem  aliam 
numerum  minorem  V.g  Equor  m menfuret,  8e 
numerus  qudem  3.  toties,  quot  Otes  funt  ia  cam- 
po nqmerus  vero  4.  eundem  numerum;  Equorum 
metiatur  toties  quot  canas  funt  in  platea.  Itaqi 
multiplicatus  ?.per  numerum  0«rw*  produtet  nu- 
merum Equorum,  Srliunc  eundem  numerum  pro- 
ducet 4.  multiplicatus  per  numerum  Cantm . V ri- 
de ex  19. pr. reciproce  relationem  dicet  multiplica- 
ti 3.  ad  4.  quam  multiplicantes  numerus  Ouium  ad 
numerum  Canum,  & quia  etiam 4 & 3.  minimi 
ponuntur  in  hac  proportione  mentietur  quoque 
3.  numerum  Ouium,  &r  4.  numerum  Canum  ex  29. 
propof. 

ProgrelT.  a.  Confiderandum  autem  eft  rurfos» 
quod  numeros  3.  multiplicans  numerum  4.  facit 
ia.  & 4. multiplicans  ex  hypothcfi  numeru  Ouium 
facit  numerum  Equornmicrii  ex  I7.pr  eadem  pro- 
portio 4 ad  numerum  Ouium,  quam  1 2.  ad  nume- 
rum Equorum . Sed  ex  primo  progrefiu  4.  metitur 
numerum  Ouium  , Ergo,  te  1 a.  metiretur  nume- 
rum Equorum,  quem  pofuimus  minorem»  quam 
li.  quod  eft  abfurdum  . • 

Sint  fecundo  dati  numeri  non  primi  inter  fe,vt 
8.  ia.  inueoianturquecx  prop.  33.  h.  minimi  ia 
ea  proportione  , vt  fit  a.  ad  3.  , vt  8.  ad 
mulupliceoturque  iuxta  9.  propof.  extrema 
proportionum  inuicem  nempe  a & 1 a.  rurfufque 
medis,  vt  3.  & 8.  fiet  idem  numerus  24.  Dico» 
quod  iSle  numeru  eSi  minimus  » quem  dati  numeri 
metiamur  • 

Quod 
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menfurent  24.  clarum 


\6S 


Quod  autem  8 & 12 

eft  cum  multiplicati  per  3 .Se  s.  Ipfum  producant. 

Quod  vero  14.(11  minimus  omniurn/juem  oie* 
furent,  probatur  eodem  tenore  argumenti  vt  fu- 
pra  . Nam  (i  non  eft  minimus  dabitur  aliquis  nu- 
merus V.  g.  Equorum  minor  ipfo,quem  menfura- 
bunc  8.  toties  , quot  Oues  funt  in  campo.  Se  is. 
toties, quot  Canes  funt  in  platea  : Quapropter  idc 
numerus  fiet  Equorum, fi  numerus  Canum  multi- 
plicetis. ficut  fi  numerus  Ouium  multiplicet  8. 
Itaque  dicent  camdcm  proportionem  ex  19.  pro- 
pof.  multiplicantes  inuicem  , quam  multiplicati, 
reciproce  , Se  ita  erit  ,8.  ad  is.  vt  ad  numerum 
Qutum  numerus  Canum,  & ita  pariter  erit  s.  ad  3. 
vt  numerus  Canum  ad  numerum  Ouium  cum  S.  ad 
3.  dicant  eandem  proportionem  , quam  8.  adis. 
Quare  iJSe  3.  ( cum  pofiti  fiat  minimi  in  ea  pro- 
portione ) menfurabunt  quoque  atque  numerus 
quidem  s.  numerum  canum.  Se  3.  numerum  Oui- 

Progrefi*.  s.  Obfernandum  turfus  eft,  quod  8. 
multiplicans  3 producit  >4.  Sicut,  Se  numerus 
idem  S»  multiplicans  numerum  Ouium  producit 
numerum  l quorum:  Quare  ita  3.  erit  ad  nume- 
rum Ouium  ex  propof.  17.  ficut  24.  ad  numerum 

ifwrPPoav- 

Proptereaq;  cum  ex  progr.  primo  3.  ra  en  fu  ree 
Oamcnira  Ovinas,  meofurablt  quoque  ex  propof. 
S9.,oumerns  14.  numerum  t^«on^*,Qui  pofitus 
«ft  41! nor  ; Itaque  maior  metiretur  minorem, 
quod  eft  abfurdum  , 

^ COROLiARIVM 


Ht.cEti%>a 
almos  ffind' 


P^d  fi  duo  numeri  multiplicent 
ndem  rationem  habentes  , maior 
■inorem»  Se  minor  maiorem,  produci  minimam 
numerum,  quem  illi  mcafurant.  Nam  demon - 
Aratum  eft ; quod , fi  primus  maior  3.  multipli- 
cans 8 , compofitum  minojcm,  Se  s.  primus  row 
nor  multiplicans  12.  compofitum  maiorem  fa- 
dq^  04.  p umerum  minimujm^ucin  $.  & 1 s.me- 

*'*'•  V A 

TiiOR.  XvPROPOS.  XXXVII. 

> . t;  ‘ Vj  v/*;i  : \ 

duo  numeri  numerum  ejutndam  mtnfu- 
rent , minimus  tjudque  numerus  men» 
furatus  ab  ipfis  numerum  #/- 
lum  menfurabu . 

Sit 4. Se  numerus  6.  qui  menfurent  36.  fcnu- 
y merus  minimus  menfuratas  ab  ipfis  is.  (Na 
4.  Se  6.  multiplicati  per  s.  Se  3.  primos.  Se  mini- 
mos in  eadem  proportione  faciunt  (S.  Dicit,  quod 
hic  numerus  iS.  metitur  quoque  m.mervm  36» 

Probatur  . Nam,  fi  non  Ita  eft  auferatur  i 
36.  numerus  is.  quoties  fieri  poteft  , Se  fit  pars 
ablata  numerus, quidam  Hominnm,q\ii  is.  ex  equo 
coDtincbit/pcr  hanc  ablationem  nceeflarib  fune- 
rabit aiiquid,quod  erit  minus, qua  is.jcx  aduetfa- 
rijs  : Hoc  etgo  icltquum  fit  quidam  numerus 
Otium . Cum  itaque  4.  Se  6.  menfurent  11.  etiam 
men  furabut  ab  latum  Homir,  v,ex  uumoro  36 &e( H 
prjfupponit ur ) cu  mefurent  quoq;  corti  jA  mefii 
furobunt,  Se  reliquum  numerum  Ouium  cx  propof, 
huius 8. itaque  numerus »a.  contra  hypothcftm* 
non  erit  minimus,  quem  4.  Se  6.  metiantur;  cum 


metiantur  quoq;&  rcliquu  Outum  minus, quam  12. 
PROBL.  III.  PROPOS.  XXXVJJI. 

Tribus  numeris  datis  referire , ifitem  illi 
minimum  metiantur  numerum  s' 

3 4.  6.  metitus  is. 

Sit  inueniendus  minimus  numerus,  quem  ‘dati 
tres  numeri  ?.  4.  6.  metiantur  . Inuenia- 
tur  ex  propof.36.  minimus,  quem  4 S;  3. met  an- 
tur,  Se  fit  ts.  quem  etiam  6.  metitur . Dico  , quod 
IS.  t/l  minimus  r.  umerus,  qui  nq. 4-CT  6.  nut  autux. 

Sd  enim  cftct  aliquis  minor,  ts  eflet  V.  g.  quidam 
Hominum,  ergo  numerus  Hominum  minor,  qua 
l s.  mcnfurarrcqr  quoque  a numero  3.  Se  4.  Qua- 
re is.  non  «fler  qun imus  , quem  3.  Se  4.  vt  re- 
per tum  fuit,  menfurarent . > 

Verum  fi  occurrat . Quod  minimus  numerus, 
quem  duo  numeri  menfuranc , non  menfureiura 
tertio,  vc  eft  ttSqui  menfuratur  a 4.  St  8.  fcd  non 
menfuratur  a 6.  tertio  numero . Inucivatur  mi- 
nimus numerus, queui  16  Se  12.  metiantur,  fitqj 
48.  Dico, quod tZlc  eft  numerus, quem  tres  4.8.^ Is.  ^ 
metiantur , '*•  r.  :i 

metitus  primus  1 5. 

4.  8.  ia. 

metitus  fecundus  48. 

. Probatur  primo.  Quod  metiantur.  Nam  4* 

8 .menfurac  |$.h*C  vcr&  mefurat  48, 

&4  & 8.  menfurant  48.es  propof.io  huiqs.. 

Probatur  fecundo  Quod  fit  minimus  pmniu 
eorum  , quos  4.  8.  & 1 a . menfuranc  . Nam « fi 
datur  aliquis  numerus  V ^.Equorum  miqqr*quam 
48.  quem  4.  8.  & 12.  menfurent . 
quod  eam  menfurent  is.  & 16.  fiquidem 
furatur  a 4.8cS.Quarc  ex  prop.prjc.  num  Eqww 
menfurabitur  quoque  a 1 6.  minimo,  quem  illi 
jnj furet. Ergo  48.1100  erit  minimus,  qucis.&  15. 
menfurent  contra  hjrpotheTTm,  cu  f<5.  cx  pYoSa- 
t io  oc  men  furet  numerum  Equarum  mmorjjm^ua 
48.Sc  is. eunde  menfurct,vtpotc  tertius  numerus 
eoru,qui  numeri!  Equoru  ex  aduerfaeijs  racimrat  # 

corollarivm  T . j 

SI  tres  numeri  numerum  quempiam  metiantur, 
etianitninipnupi;  qiem,  illi  metiuntur, eun- 
dem menfurare  . Nam  fi  numerus  u.  &r  itf. men- 
furanc numerum  Equorum  etiam  numerus  48. 
ex  prarced.  propof.  debebit  illum  inenfiirarc  . 
Cum  a minimis  numeris  numerus  men  furatus  , 
mefuret  omnem  numerum  ab  illis  jninjiyipjnjcn- 
fu  r at  um  . 

THEOR.  XL  FROPOS.  XXXIX.'- 

Si  qwffiam  numerus  numerum  metiatur, 
men/uratusbaMit  fartem,vel partes 
d menfurahte  denominatas . 


M! 


' Enfuret  numerus  3,  numerum  is.  Dico 
numerum  iS.  habere  partes,  vel  partem  * J. 
denominatam ; nempe  habere  tertiam  partem  . 

Oftenditur . Nam  3.  metiatur  12.  toties, quot 
vnitates  funt  in  4.  Ergo  vt  Vnius  metitur  4.  fi< 
3 metitur  12.  Quare  cx  propof.  13.  ita  quoqu* 
vici  (Em 


TRACTAT)*  XI.  IN  V».  LIBRVM  fiVCtlDlS 

Vnftas  metietur  3.  vt  4.  11.  Et  Ideo 
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viciilim  . 

eadem  ^ars^rit  Vnitasipfius  3,  qua:  4.  ipfids  ia, 
Sed  Vnitat  eft  pars  tpfiu*  3/ a 3 denominati. 
Ergo  etiam  U habibit  partes  ab  ip(o  3.  denemi- 
nalas  j nempe  partem  tertiam  • vel  duas  tertias 
partes,  &cct. 

THEOR.  XII.  PROPOS.  XL. 

St  numerus  pariem  habutru  quamlibet , t 
v 1 metitur  illum  numerus  d parte 
denominatus . 

H Abeat  numerus  if.  partem  f . quz  denotni- 
tictur  a 3.  ita,  qudd  5 fit  tertia  pars  rtuiney 
rl  1 T-  Dico,  quod  5.  menlurabit^. 

'iA  Probatur  . Nam  quot  vnitates  erunt  iny.  Wt 
erunt  quinqucnarijin  numero  13.  Ergo  numertifc 
quinquenarius  a parte  tertia  denominatus  metie- 
tur numerum  15.  _ 

1 PROBL.  IV.  PROPOS.  XU. 

r u l»  - - ' - v. 

Numerum  reperirc,  <jui  minimus  cum  fi 
habeat  datas  partes.  ... 

' ■ ■ ’’ r ' 1 • 

Sint  data:  partes  tertia , quarta,  quinta  , quas 
inuenieodus  aliquis  minimus  numerus  pofli- 
dtre  debeat , Reperiatnr  aliquis  minimus  nume- 
ros, quem  numerent  j . 4.  K-  5.  juxta  partium  da* 
tarum  denominationem,  qui  erit  60,  Dico  nume- 
rum 6o-  e fTt- minimum  eorum, qui  tertiam,  quar* 
tam , 8t  qu  meam  partem  habent  . • 

Probatur  . Nam  quia  3,  4.  8r  5.  metiuntur 
numerum  *o.  clarum  eft,  quod  numeros  4o.  ex 
praxed.  propof.  habet  partes  a 3.  4. 8c  y.  deno- 
minatas . 

.0-  t.  m 

I A.  . ■ - ;.j)„  r. 


Quod  rtto  fit  min  rmar  eorum  , qui  tale>  p artet 
habttu . ' r 

Probatuf.  Ndm-fi  dicitur Wfc  numerum  ali- 
quem Hominum  minoren»,  qui  tertiam, ‘quartam, 
quintam  parteitl  habeat,  metietur  cum  numerus 
3. 4.  &;.&■  fi  e non  erit  6».  minimus  numerus, 
quem  3.  4.  &■  7.  menhirct . Cum  meniurent  quo- 
que nUmerum  Hominum  minorem  numero  60. 

THEOR.  XIII.  PROPOS.  XLII. 

Primis  /juikufamjiit  numeris propofttis 
Jcmper.pluns  vitra  propofuos 
poterunt  trmtmrs . 

Sint  propofiti  numeri  i.  J f.  primi  inuicrm'. 

Dico  quod  ultro  ipjos  iuucnittm  aliqui/  alius . 
Nam  fie  numerus  metitus  a propofitis  30. 8e  ad- 
datur vnitas.&r  fiant  31«  Ifte  numerus,  *cl  eft 
primus  cum  propofiris  ; vel  non  Si  eft  rrimus 
habemus,  quod  volumus;  inueniri  nempe  alium 
«liquem  primum  numerum  praeter  propofitos» 
St  non  cft  primus  ex  propof.  33.  eum  aliquis  pri- 
mus  numerus  metietur . Mepfuret  cum  numerum 
Equorum.  Ifte,  vel  cftidcmcum  primis  , fle  cft, 
vel  * vel  y.  vel  3.  & fic  menfurabit  totum  31.  ex 
hypotefi,  6e  ablatum  30.  vt  vnus  cx  didis  . Ergo 
8T  reliquum  1 quod  eft  abfurdum  cum  numerus 
.vilitatem  non  metiatur,  vel  cft  diuerfus  a pr*di- 
dis.  Se  iam  intentum  habemus  . “K*.4  ■ 

COR  OLLA R I V M 

ELlities  fhodum  reperiendi  n Aeros  prilffo^ 
Silices  repectendo  «cimum  o\ncruni,qi.k'm 
dati  numeri  mc*ia?ur,fc  illi  reperto  addendo  vni- 
ratem,  nam  ille  #fit  primus  ad  inucntos,  < 

-jliji : twj  r*1-,  - 


ii.» 

u*’-  r.  1 
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De  /pedetis  .Dhtmerorum  proportione ._  . 

ric  liber  agit  iam  uon  de  proportionibus  niiraericis  in  vniucrfali?, 
' fcd  de  ipfis  in  particulari  : Er-  primo  de  proportionibus'  nu. 
merorum  fnriplicium  . Secundo  cJfcf  proportionibus  numero- 
rum figuratorum  , quorum  inquam  vnitates  fi  ordine  difpo- 
nantur , figuram  conflituant  . Vnde  opera;  pretium  erit  prios 
horum  numerorum  perfeftam  habere  notionem  . 

BXP.ENf  IO  I,  t 4 definitio  i.  / 

n.  Vi»  Juo  numeri  fe  fcrmmio  multiplicanti* 

ve  prtnetptp . Vv  fecerint  .liquem,  genitos  Iiomeruipljnu» 

.pellibitur,  nameri  veri  hunc  generantes  luer* 

t-  t dicentur. 


PJanut 
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DE  SPECIALI  NVMERORVM  PROPORTIONE.  * tc7 


Planus  dicitur  numerus  onus  ex  ■ + + +,*“ 
duorum  multiplicatione;  quia  fecon-  * * * * 
dum  Tuas  vnitates  ordine  difpefitas  * * * * 
parallclogrammum  conditutt,vt  3. 
gf  -fficiunt  12.  Poteft  vero  idcm,&  vnus  numerus 
plura  habere  latera ; cum  ex  pluribus  multiplica- 
tionibus generari  queat»  vt  I2.  habet  latera  3.  8c 
4 ftc  *.  & 6.  vt  ex  afterifmis  ordinatis  condat . 

DEFINITIO  II. 

CVm  vero  tres  numeri  mutuo  fe  fe  multiplican- 
tes aliquem  fecerint » qui  procreatus » eri»  feti- 
dus dicetur,  & generantes  tres  numeri  latera  dicen- 
tur - • 

Quia  nimirum, fi  vnitates  eius  difponantur,vel 
fumantur  tanquam  partes  folidar  alicuius  folidi, 
folidum  conftituent»  V.  g.  Ii  a.  multiplicet  a.  fa* 
cient  4. 8e  fi  4.  multiplicet  3.  facit  i2*quz  vuica- 
tes  folidum  condituunt,  vchic  videre  cd. 


EXPENSIO  II. 

De  minimorum  numerorum  proportio- 
mirus . 

OVIa  omnes  numeri  licet  ratione  non  tamen 
proportione  correfpondent  . Ideo  primo 
videdum  quinam  numeri  i ncer  fe  primi  fint,  qui- 
bus poilint  inuemri  numeri  proportionales  > & 
etiam  tradere  modum  illos  inueniendi » quod  in 
hac  Expenfionc  operi  demandatur . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Si  ftnt  ejuotcuttqur  numeri  deinceps  pro-u 
portionales  : extremi  vero  tp  forum 
prtmt  inter  fe  fuerint,ipfi  omnes 
mtntmt  in  ea  proportione 


Wv 


DEFINITIO  III. 

QVadratus  numerus  eff,qui  aqualittr  aqual'stvel 
^qui  fub  duobus  aqualibus  timueris  continetur. 
Nam  cius  vnitates  in  longum, latumque  difpo- 
fit*  quadratum  condituunt.  Sic  numerus  17. 
ex  5.  in  7.  procreatus»  dicitur'  numerus  quadra- 
tus , 

Numerus  vero  generans  dicitur  latus  » feu  ra- 
dix quadrata»  quz»vt  exquiratur»fuo  loco  oden- 
dendum  erit « 


erunt  • 

Sint  numerorum  deinceps  proportionalium 
nempe  continui  8.12.18.  »7.  D eu  qi>6d  (i 
extremi  8.  dr  17.  fmt  primi  inuieem ; quo  i etiam 
' erunt  dati  omnet  nume  i mi  m :n  ea  proportione . 
Probatur  . Nam  dentur  4.  numeri  minores  ip- 
fis,li  id  effe  poted  Homfi  Um.  Equor  tn,  Otium  » 8e 
L onum  . Nam  cum  dicant  eandem  proportionem 
inuieem  etiam  extrema  eorum  ex  propof  14.  fept. 
ex  aequalitate  in  eadem  ratione  erunt , 8c  ita  eric 
numerus  Hominum  ad  numerant  Leonum,  vt  8.  ad 
27.  Quare  cum  8.  8e  xfi  fint  primi  inuieem  ex 
hjpothefi  menfurabunt  ex  29.propof.fept.  8. qui- 
dem Homines,  & numerus  27.  Lemfs  z nempe 
maior,  vt  ponitur  8.  Homines  numero  minores»  & 
27.  maior  Leones » qui  fupponuntur  pauciores . 


DEFINITIO  IV. 

CVbus  numerus  aff,  qui  e qualiter  aqualis  aqua- 
liter, vel  qui  fub  tribus  aqualibus  numeris  con- 
tinetur . 

V.g.  117,  qui  fub  tribus  7.  fe  multiplicantibus 
continetur  : fic  7.  in  7.  producit  25.  & rurfus  5. 
in  27.  producit  127.  qui  numerus  cubus  appella- 
tur» & numeri  producentes  dicuntur  latera»  feu 
radix  cublca»dc  qua  fuo  loco  agendum  • 

DEFINITIO  V. 

Similes  folidi  numeri , & plani  funi,  qui  propor- 
tionalia habent  Utera  • 

Vt  planus  numerus  plano  numero  fimllis  fit, 
# non  requiritur»  quod  omnia  eius  latera  , ex  quo- 
rum  multiplicatione  generatur  fint  proportiona- 
lia omnibus  lateribus » ex  quibus  alius  generari 
poted  fic  6.  8c  24  funt  proportionales  ; qu&d  ita 
fit  2.  'ad  3.  latera  numeri  5.  vt4-  ad  6 latera  nu- 
meri 24.  licet  numerus  24.  habeat  alia  Iarera; 
nempe  2.  8e  1 2.  fic  J Se  8 .,  qua?  lateribus  2 . 8c  3. 
non  proportionantur . Sic  etiam  foiidus  folido 
fimilis  erit » fi  aliqua  latera  vnius»  lateribus  alte* 
rius  proportione  refpondeant,  licet  alia  intieniri 
pottint  » qua* talia  non  fint;  fic  24.8;  192.  fimi- 
les  funt,  quod  latera  24.  numeri  fint  2.7.4.  quar 
ita  funt inuieem , vt  4.  6.  8 latera  numeri  192. 
hcet  adfinc  alia  latera  numeri  V.  g.  192.  qu*  non 
iu  fe  habeant ; vt  6.  8. 4. 


PROBL.  I.  PROPOS.  II. 

Numeros  reperire  deinceps  proportionales 
minimos  tn  d*td  ratione , quot  cunque 
iujjertt^jutfpram . 

S it  data  ratio  , quam  habet  2.  ad  3.  Et  iubtti- 
mur  primo  inacnire  tres  numeros  minimos 
fuccefiiue  proportionales  in  illi  dm  & prop.OYtii*.- 
ne  . Numerus  2.  multiplicetur  in  fe  , & fiat  4, 
Deinde  cum  numero  7 & fiant  rf.  tandfcrh  §J  in  fe, 
&fiit  9. Dico  4 6 9 effe  mimmos  in  ea  jpportione. 

Probatur  autem  pr  mo . Qu5 1 fint  proportio- 
nales. Nam,  enm  numerus  2.  ntilttplicetTe-,  ic 
3.  ex  propof.  17.  fept.  erit,  vt  ipfc  2 ad  3 ftaprtx- 
du&i  4.  ad  6.  Item  cum  numerus  3.  multiplicet 
2.  & le  erit  vt  2.  ad  3.  multiplicantes,  ita  in  pro- 
portione erunt  produ&i  6.  & 9.  "•  . 

Probatur  fecundo . Quod  etiam  fint  inuieem 
primi  ex  propof.  32.1ib.  fept.  Nam  extremi  4. 8c 
9.  procreati  funt  ex  nutneris  primis  inuicem.cum 
minimi  fint  in  ea  proportione  multiplicati  in  fe. 
Ergo,  & extremi  4.  8e  9.  erunt  primi,  8?  ideo  mi- 
nimi in  ea  proportione,  ex  propof.  ant.  Qn.re 
etiam  medi)  erunt  minimi  in  ea  proportione  cx 
eadem  propof.  anteced. 

Iubeamur  fecundo  ex  ijs  repertis , inuenire 
alios  minimos  in  ea  ^portione  fiant  ex  2.  tn  tres 
inuento*  4.  6.  9.  multiplicato , numeris  8. 12. 


Digitized  by  Google 


,«S  TRACTATVS  XJ.  IN 

&l8.  Deinde  ex  J.  in  vltimum9.  fiat  »7.  Dico 
rurfus  8. 1*.  18.  »7.  efc  minimo*  ia  ea  proportione « 
Probatur  primo . Quod  finr  proportionales  . 
Nam  ex  propof.  ly.feptimi,  numerus  *.  multloli- 
cans4  6.  &r  9.  facit  aliquos  8.  t*.  18.  Ipfi  geniti 
In  eadem  ratione  erum  , quam  4«  ad  6.  Se  6,  ad  9. 
qu* quoque cft  eadem, quam  dicit».  ad  3.  Sic  pa- 
riter 3.  multiplicam  9 fecit  17. & a.  multiplicans 
Item  9.  fecit  18.  ex  eadem  propof.  1 8.  Se  »7.  tn 
eadem  ratione  erunt , quam  a.  ad  3.  Ergoomoes 
qua  tuor  numeri  nuper  reperti  8. 1».  18.  »7.  in  ei. 
dem  ratione  funt,  quam  ».  ad  3. 

probatur  fecundo,  quod  minimi,  quoque  fint. 
Nam».  Se  3 eum  fint  primi , minimi  funt  ;n  ea 
proportione,  & In  eadem  extremi  funt,  % Se  YJ. 
ffeniti  ex  a Se  3 gemina  vice  in  fe.Quare  ex  pr.3». 
jkpt.  erunt  quoque  primi . Quare  erunt  minimi 
In  ea  proportione  ex  propof.  ant.  quam  1.  ad  3. 
& fic  femper  fuccedet,  fi  in  infinitum  fcquaris . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  deducitur  . Quod  fi  tres  numeri  minl- 
m<  fint  continui  proport ionales  extremos 
quadratos  efle  . Nam  funt  eJt  definitione  18.  *- 

J[ual*ter aequales, fiquidem  extremi,  vt  4.  St  9. 
unt  fa&i,  ex  multiplicatione  minimorum  ».&?. 
infe. 

COROLLARIVM  II; 

D Educitur  quoque  quatuor  numerorum  In^ 
uentorum,  fi  minimi  fint,  extremos  cubos 
efle,  nempe  8.  &r  »7.  Nam  8 fit  ex  multiplicatio- 
ne x.in  » Se  rurfus  ex  multiplicatione  3.  in  genitu 

4.  Sic  a . fit  cx  multiplicatione  J in  9.  St  rurfus 
ex  multiplicatione  3.  in  genitum  9.  Quare  8.  Se 
37-  funt  numeri  «qualiter  «quales  «qualiter . Si 
vero  «flent  quinque,  extremi  eflent  quadrati  qua- 
dratorum, Se  ali j qui  in  A igebra  explicantur . 

COROLLARIVM  III. 

*¥^  Xtremi  quoque  fecundum  Hanc  regulam  in- 
J:  uenti,  vt  4.  St  9.  fic  8 &r  17.  funt  primi  in* 
uicetn,  vt  ex  32.  propof  lib  fept,  confiat . Nam 
conlurgit  4.  ex  mulrlplintione  numeri  2.  in  fc. 
Sic  9«  «x  multiplicatione  3 in  fc  , Quare  erunt 
primi  ad  mulcem  . Sic  8.  Setj,  conluigunt  ex 
multiplicatione  ».  rurius  in  4 Se  3, rurfus  109. 

COROLLARIVM  IV. 

COnftat  etiam  duos  minimos  numeros  in  ali- 
qua ratione  metiri  alios  quofeunque  in  ea- 
dem  ratione  . Quia  fcilicet  producuntur  cx  eo- 
rum multiplicatione . 

PROBL.  II.  PROPOS.  III.  Euc.4. 

Ratutmbus  elatis  quotcumque  in  minimis 
numms  refertu  numeros  deinceps 
minimos  m datis  rationibus . 

Sint  dat*  duc  rationes  ».ad  3. Se 7.  ad  6.  Opor- 
teatquereperire  tres  numeros  minimos  dein- 
ceps oroportionales  in  datis  rationibus  , quod  fi- 
licct  primus  ad  fecundum  fit,  vt  ».  e fi  ad  3. 8e  fe- 
cundus ad  tertium, vt  5.  eft  ad  <5.  Ita  fiet . Repe- 
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r»atur  minimus  numerus  ex  propof.  36.  fept. 
quem  metiuntur  3. 8e  7.  fecundus, & tertius,  Sr  fit 
19.  rxorrus  cx  multiplicatione  7.  cum  9.  quia 
funt  primi  inuicem  ; at  fi  non  cflent  primi , eflet 
onerandum,  vt  in  fecunda  parte  eiufdem  propof 
iubemur. 

Rationes  ».  7.  3.  6.  r 

Continui  in  illis  10.  17.  18.  Propor* 

tlnales. 

Deinde  tertius  y.  multiplicet  primum  4.  Se 
fiant  10  fient  fecuqdus  3.  multiplicet  vltimum 
6 Se  fiant  18.  Dico  trei  inventos  10. 17. 18.  tffeln 
ea  prorortlor.e  tcu  m pcflidtnt  2.  ad  S.&  7 . ad  6. 
ni>'  hum  cjfe  10  .ad  15.  w ».  ad  3.&1  f.ad  iS.»f 
^ 7.  ad  6, 

Probatur  primo,  quod  eandem  proportionem 
dicant.  Nam  numerus».  Se  3.  multiplicando 7. 
fecerunt  aliquos  ; nempe  ».  ex  7.  numerum  10. 
ficut  3. ex  7.  numerum  17.  Ergo  exprop.17.  fept. 
erunt  in  eadem  proportione  *.  ad  J vt  10.  ad  15, 
fic  numerus  7-  Se  6.  multiplicando  J.  fecerunt  17. 
Rri8.  Ergo  erunt  in  eadem  proportione,  cx  ea- 
dem propofitione , 7,  ad  6,  vt  1 5 . ad  18. 

Probatur  fecundi  Quod  fint  minimi  i»  datis 
ratlon:b<  s . Nam  progrcfT.  primo  fi  non  funt  mi- 
nimi erunt  aliqui  numeri  minores  finguli,fingu- 
lis  Qui  in  datis  rationibus  exifiant  . Sit  ergo 
numerus  F^ms.kiw  minor, qujm  10  ,qui  fit  ad  nu- 
merum O-rktn,  in  inorem  quam  17  .vt  2.  ad  3.  cum 
ergo  a Se  3.  ex  hypothrfi  minimi  fint  in  ea  pro- 
portione ex  prop  2 .'.fept.  metietur  ».  numerum 

5. auorn*>  ficut 3 numerum  Ovium» 

ProgrcfT. » Pariter  dabitur  quoque  numerus  0x4» 
tm  minor,  quam  17.  & numerus  Leonum  minor, 
quam  iH.qtti  fintfn  eadem  proportione,  qna  5.  ad 

6.  Quare  9 ...  metietur  Otns  Se  6 Leo  es  ex  citata 
prop. »9.  fept.  Vnde  7*  Se  3.  metientur  numerum 
0’<ium  minorem  , quam  17.  numerus  quidem  7. 
vtmodoprobauimuS : numerus  verd  3.  expiate, 
progreflu . 

Quamobrem  cilmy  Se  3 menfurent  quoque 
17.  minimum,  quem  metiuntur.  Sequetur, quod 
numerus  17.  cx  propof.37.  metietur  numerum 
Ouium  minorem  : quam  17.  Cum  17.  fit  minimus 
eorum  ex  effedkone  , quem  7.  tie  3.  menfurent. 
Quod  verd  numerus  maior  metiatur  minorem, 
hoc  efle  nequit . 

Sint  deinde  fecundo  cafu  tres  rationes  in  mi- 
nimis numeris  |.ad  4-  prima,  iecunda  7-  ad  6 ten- 
tu 2.  ad  7.  Et  fint  inueniendi  quatuor  numeri 
in  datis  rationibus  deinceps,  ideft  continue  pro- 
portionales . 

Rationes  3 . 4.  7.  6.  ».  7. 

Continue  proport.  15.  ao.  »4.  84," 

' Equi,  Bou'  s,  Leones  • 
n.  minores 

Inueniatur  minimus  numerus,  quem  menfu- 
ret  numerus  fecundus  4.  Se  tertius  7 Se  erit  ao. 
Deinde  multiplicetur  tertius  7.  cum  primo 
nempe  per  vices,  iuxta  quas  4.  capit  in  so.  & gi- 
gnetur numerus  1 7-  Rurfus  multiplicetur  4.  cura 
quarto  6.  nempe  per  eafdcm  vices , penes  quas  7. 
capit  in  20  & producetur  numerus  »4  Erunt 
itaque  17  2O.24  tres  numeri  in  data  ratione  con- 
tinue proportionales  . Videatur  igitur,  an  quin- 
tus numerus  2.  menfuret  24.  Quod  fi  metiatur, 
vt  facit ».  propofitus,  qui  capit  1».  vicibus  in  24. 
per  has  vices  multiplicetur  7.  Se  erunt  84-  Dico 
itaque,  quod  1 7*  »0.24.84.  habent  datas  rationes. 

Probatur  primd  . Quod  fint  in  datis  rationi- 
bus. 
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bus  , Si  quidem  de  tribus  primis  15.  20.  »4. con- 
flat,cum  eodem  modo  cxecutioni  problema  man- 
datum fit,  ac  in  primo  cafu . De  tertio  vero,  qui 
fit,  ad  quartum  vc  ».aJ  7.(40  conflat . Nam  a.  me- 
titur 24.  tot  vicibus, quot  7.inetitut  84.  cum  am- 
bo  multiplicati  peris.  cos  gignant.  Ergo  24. 
Se  84.  ex  propof.  18.  feptimi  erunt  in  ijfdem  ratio- 
nibus t ad  7. 

Probatur  fecundo . Quod  fint  minimi,  &r  etiam 
de  tribus  primis  res  conflat  cx  primo  cafu  . De 
numeris  veto  24.  Se  84.  tertiam  proportionem 
facientibus  clarum  eft,  quia  minor  numeras  dari 
nequit,  quam  84.  qui  capiat  12.  vicibus  7.  vt  24. 
capit  12.  vicibus  2. 

v Nam  fi  ao.  24.  8184.  non  funt  minimi  indatis 
rationtbus  y.  ad  6.  & r 2.  ad  7.  Dabitur  itaque  nu- 
merus quidam  Equorum , qui  fit  ad  Bounm  numeru 
▼t  7.  ad  6.  Se  fit  numerus  Bouum  ad  Leones,  ve  2. 
ad  7.  qui  tamen  finguli  effent  minores,  quam  20. 
24.  84.  Quare  cx  propof.29.  feptimi  7.  metietur 
£qws,& r 6. Boues. Et  ex  eadem  29-propof  2.  metie- 
tur quoque  Koues,  vt  7.  Leones . Quia  dacf  n$- 
meri  i.  7.  Se  5.  6 . minimi  funt  in  datis  ratfonf- 
bus  . At  2.  Se  <5.  .rocnfurant  quoque  24.  exeffe- 
<&ione  minimum , quem  pofEnt  metiri:  ergo  24. 
mcnfurablt  quoque  Boues  numerum  fc  minorent 
cx  propof  yj  feptimi ,quod  eft  abfurdum. 

Tertius  cafus  eft,  fi  quintus  numerus  non  ea* 
peret  «que- in  24.  vt  fi  efTet  tertia  propofita 
proportio  A 7.  ad  7.  repedatur  minimus  numerus , 
quem  A 7. 8e  24.metiuntur,&r  fit lao.Quoties  er- 
go 24.  metitur  no.  qux  vices  funt  7,  toties  17; 
primus  numerus  metiatur  alium  numerum  nem- 
pe multiplicetur  J.pcr  17  &r  fiet  7;,  Item  quoties 
24.  metitur  120.  toties  20.  fecundus  numerui 
alium  numerum  multiplicatus  per  eas  vices,  qu$ 
funt  quinque, metiatur»  & erit  100.  At  quoties  7. 
metitur  i2o.  qux  funt  24  toties  7.  alium  nume- 
metiatur ,8r  ita  7.  multiplicatus  per  24.  pror 
ducet  1<J8.  Itaque  75, 100.120.168.  erunt  mi- 
nimi in  datis  rationibus  . Qriod  enim  habeant 
datas  rationes  oftenditur  • Quia  enim  17.20.  24'. 
metiuntur  75.400.  lao.  per  eundem  nufttcrtim 
A y.  erit  eadem  proportio  inter  hos  quoque,  qux 
erat  inter  illos  . Ilii  autem  17.  20.  24.  eas  ratio- 
nes habebant,  qux  $.  ad  4:  Se  7.  ad  6.  Ergo  eaf-' 
dem  habebunt  77. 100.  Se  120 
Deinde,vt  5.  metitur  ISO.  vicibus  viginti  qua- 
tuor»  ira,&  7.  metitur  168.  Ergo  inter  120.  8e 
168.  ehtiqadem  proportio,  qux  inter  s .Se  7, 
Prob.  2.  Quod  fint  minimi  . Nayn  Progr.i.  fi 
non  funt  tales.  Dabitur  aliquis  numerus  Equo* 
tum  minor,  quatp  100.  B >unm -minor , quam  120. 
Se -Leonum  minor,  quam  ib8.  qui  tamen  habebunt 
datas  rationes* 

A 

Rationes  3, 4.  7.  6.  7.  7. 

Continue  Prop.  17.  20.  2(4. 

Continui  Prop.  77.  tbo.  f so.  ld8. 
fecundo  innenti  Equi, Boues,  Leones  n.  mi- 
nores,quam  immediacd 
ipfis  fnperpofiti . * 

Numerus  Equorum  eft  ad  numerum  Bounm, 
vt  7 . ad  <5.  Se  ideo  7.  metietur  numerum  Equo- 
rum ex  pyopof  ap.  Se  qtiia&r  7.  Se.q.  metitur  20. 
mi  nimum»  quem  pofTenc  metiri  cx  effeAtone»-, me- 
tietur quoque  »0.  ex  propof.  37.  feptimi  numew 
rum  Equorum . 

Progrcff.  i.  Quia  vero  oftcnfum  eft, quod  ficut 
3o.  eft  ad  34,  fic  iero,  ad  120.  Et  ira  quoque  cX 


It?9 


aduerfarijs  Equliant  ad  Bouef,v t lOO.ad  120,  Erg» 
yx  /Efo,  vt  ao.  ad  24.  fic  Equi  ad  Bovis:  Quire 
'permutando,  vt  20.  ad  Equos , fic  numerus  24  ad 
Boues.  Quare  ficutex  1 . Progrcflu  20.  metitur 
Equos  fic  24.  metietur  Bo:i,r. 

Sed  .7.  menfur.it  etiam  ipfos  Boues  , eo  quod 
prarfupponacur  ab  aducrlarij*  ,qtiod  ita  fit  7.  ad  7. 
.ficut  B ucs  ad  Leones  iuxta  propor.  29.  fcpr.  Cum 
itaque  24  Se  5 menfurent  Bcws  m en  forabit  quoq* 
& numerus  110.  ex  propof  7 7.  fept.  quem  ilii  mi- 
nimum raenfurant  numerum  (qualem  reperimus 
ipsu  120  ab  initio)ipfos  Bomi : At  Boues  dicutur. 
nvnusefle  numero,  quam  is©.  Ergo  numerus 
maior  120.  medetur  minorem  Beuum  , quod  efl*e 
toequit. 

THEOR.  II.  PROP.  IV.  Eu.rb.I9. 

St  duo  numeri  primi  tnter Jr fuerint, non  erit,  ' 
vi  primus  ad  fecundum,  ita  fecundus 
ad  alium  quempiam  . 

Sint  primi  inter  kS.Sc7.  Dico,  quo. i non  po- 
tcft  effe,  vtb.  ad  7.  it  1 7.  referatur  ad  alium 
quempiam  V.g.  ad  numerum  Onium . 

• i . * 6 7 

7 V Oues 

Probatur.  Quia  cx  propof  29.  fcpt.  Si  b.cflet 
ad  7.  vt  7.  ad  mmrerum  Ornum  oporteret  ,qdod  6. 
metiretur  7.  arque  . vtpotc  fundamentum  fccun- 
dx  proportionis  7.queadmmlum  idem  7-terminus 
prima*  metiretur  numerum  Ouium,  quod  efle  ne- 
quit,cum<5.  Se  7.  fint  inuicem  primi . 

THEOR.  II L PROPOS.  V.  Enc.i7.L9. 

Si  fint  quocumejue  numeri  deinceps  propor- 
tionales: Extremi  vero  sp forum  pumt 
« inter  fe  fuerint',  non  erttyvt primus 

t ad  fecundum , ita  vlttmus  ad 

%ltum  autmpyem. 

4 9 

ad  6 Equos 

DEntur4-  d.g.  continue  proportionalesquo- 
rum  extremi  4.  8e  9-  primi  fint  inuicem . 
Dico , quod  non  eft , vt  4.  ad  6.  ita  9,  ad  alium 
quempiam  V.g  numerum Eqi, irum'. 

Probatur  . Nam  fi  ita  efTet  4.  ad  6.  , fi , 9.  ad 
numerum  Equorum  permutando  «flet  quoque  4. 
ad  9.  vt  6.  ad  numerum  Equorum  . Quare»  cum . _ 
4.  Se  9.  fine  primi  inuicem  in  ea  proportione  4. 
xqui  metiretur  6 ex  propof.29.fept.  Se  9 Equos . 
Qgia  ergo  4.  menfurat  (5.  Se  ponitur,  vc  4.  ad  6. 
jta  6.  ad  9.  metietur  quoque  4.  ipfura  9.  xque  cx 
pron.  1 g.  tr.8.quod  eft  abfurdum . 

PROBL.  1«.  PROP.  VI.  Eue.18.L9. 

■•■r  * ••  . 

Duobus  numeris  datis  confderare  i an pofit 
ipfis  tertius  proportionalis  mucntri . 

Sint  darii  numeri  4.  Se  7.  Videndum  eft ; fi  fint 
primi  inuicem,  fi  primi  funt,vt  affignati . Ex 
propof.  4.  huius  euidens  eft , quod  iliis  tertius 
proportionalis  nequeat  inueniri. 

Y Quod 
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Quod  ii  noft  fint  prims  vt4.Br  6.  nmltiplfce- 

«ur  in  fe  numerus  fecundus»  vc  6.  Ce  fiant  36.  Vi-  EXPENSIO  III. 


•deaturquean  numerus  primus  4.  menfuret  36.  fi 
menfurat»  vt  aflignatus  4.  qui  metitur 36.  per  9. 
dicendum  eft;  qu6d  habeat  tertium  proportione 
letn,  Se  quod  ifte  At  numerus  Ule  9.  per  quem  pri- 
mus 4.  menfurat  genitum  36 . ex  multiplicatione 
numeri  6.  in  (e . 

Probatur,  quod  Ille  9.  fit  tertius  proportiona- 
lis expropof.  ac.  fcpr.  Nam  idem  numerus  $6. 
producitur, tam  ex  multiplicatione  numeri,  me. 
dij &in  fe,quam  ex  multiplicatione  +.Seg.  inui- 
<cm,qui  funt  numeri  extremi  i fiqtudem,  vt  fup- 
ponitur 4.  perp.  menfurat  34.  Vnde  ex  illa  prop; 
^o.  erit,  vt  4.  ad  6.fic6.  ad  9.  Quod  fi  non 
menfurat  genitum  ex  multiplicatione  fecundi  in 
fe  numerus  primus  , vt  fi  dati  fuiffent  s.  Se  3.  & 
genitas  ex  3.  effet  9.  quem  %.  non  menfurat , di- 
cendum; tertium  proportionalem  non  poffe  illi 
Inueniri . 

Probatur.  Nam  fi  illeeffee.  Effet  V.  g.  nu- 
merus Equorum  : Quare  cum  ponatur,  vt  a.  ad  3. 
ita  3.  ad  Equos,  ex  propof.ao  producetur  idem  nu- 
merus ex  multiplicatione  3.  io  fe,  nimirum  9.  Se 
«x  multiplicatione  a.  per  numerum  Equorum . 
Quamobrem  a.  metiretur  9.  mediante  numero 
Equorum  j quod  effc  nequit,  cum  ponatur  non 
metiri  a.  ipfum  9. 

PROBL.  IV.  PROP.  VI I.  Eucrp.l.p. 

Tubus  numeris  datis  confiderate , an  pojjtt 
•!  illi  ejuartus  proportionalis  inueniri . 

Sint  dati  3.  numeri,  quorum  extremi , fi  funt 
primi : Iam  nequit  quartos  proportionalis 
inueniri  ex  propof.  y. 

8.  u.  18.  77. 

Si  verb  non  fint  primi,  vt  8.  ra.  18.  multipli-  ’ 
candi  funt  12.  8e  18.  vt  fiant  21d.Gr  diuidendus 
cft  numerus  »ld.  per  8.  vt  videamus  ; an  ex  $ quo 
menfuret  8.  primus  numerus  numerum  »id.  ge- 
nitum ex  medijs;  Si  menfurat  , vc  in  aflignato 
exemplo  j videndum,  per  quem  numerum  id  fiat, 
V.  g.  per  17.  Et  tunc  dicendum  : tribus  numeris 
8.  ia.  18.  quartum  proportionalem  inueniri  pof- 
fe ; ipfumq;  effe  numerum  a 7. 

Probatur  cx  propof.  19.  fept.  Nam  idem  nu- 
merus 6t  ex  multiplicatione  mediorum  ia.  & 18. 
qui  ex  multiplicatione  extremorum  8.  Se  »7. 
cum  8. multiplicando  »7.generct  ai<5.fiquidcm8. 
Ipfum  metitur  per  77.  ex  pronunc.7.  *r.  8. 

Quare  8.  ix.  18.  77.  erunt  inuicem  proportio- 
nales 

Si  verb  primus  datus  numerus  non  menfuret 
genitum  ex  medijs,  vt  fi  effent  dati  3.  4. 10.  Nam 
3.  primus  numerus  non  menfurat  ex  «quo  40. 
numerum  ortum  a multiplicatione  numerorum 
reliquorii  4.  Se  lo.  T unc  dicendum  quartum  pro- 
portionalem prardiriis  numeris  inueniri  nequa- 
quam poffc . 

* Probatur  . Quoniam.fi  inuenitur,  fit  illis  nu- 
numerus  Ouium . quartus  proportionalis  . Nu- 
merus 3.  4.  »0.  8e  numerus  Ouium  iunt  propor- 
tionales : Ergo  ex  19.propof.fept.  medi)  4.  Se  10. 
producerent  inuicem  multiplicati  40.  £t  idem 
numerus  produceretur  ex  multiplicatione  extre- 
morum 3.  & Ouium  numero  ; Quare  3.  per  nu- 
merum Ouium  metiretur  40.  quod  cft  abfurdum 
cum  ponamus  3.  non  metiri  40. 


De  proportione  numerorum  non  primorum, 

A Liqua  etiam  dequibufeunque  numerorum 
proportionibus  funt  delibanda,  eaque,qo$ 
elementi  vim  habeant , deferuiantque  ceteris , de 
quibus  agendum  eft . 

THEOR.  I.  PROPOS.  VIII.  Euc.8. 

Si  inter  duos  numeros  medij  continua  pro • 
portione  numeri  cadant  j etiam  satet 
alios  eandem  rationem  cum  tpfis  haben- 
tes totidem  continua  proportione  cadunt 
numeri . 

DEntar  10.  &80.  Inter  quos  metiij  continua 
proportione  cadant  20.  Ce  40.iea,quod  fint 
continue  proportionales  10. 70.  40.  80.  Sintquc 
ali  j duo  numeri , qui  eandem  proportionem^  di- 
cant 6,Se  48.  quam  10.  ad  80.  Dico,  qubfuut  intfr 
io. <2*  80.  cadunt  duo  medi/ proporiioruiti  70. & 4«. 
ita  cadere  inter  6 . & 48. 

10.  IO.  4°-  ®o. 

Quod,  vt  oftendatur , affuraantur  minimi»qua- 
tuor  numeri  in  ea  proportione,  in  qua  funt  1 o.ao. 
40. 80.  & fint  1 . 2 . 4.  8.  eritque,  vt  10.  ad  aO.  ita 
I.  ad  7.  Se  ficut  20.  ad40.  ita  2.  ad  4.  Se  ficut  40. 
ad  80.  ha  4.  ad  8.  Quare  ex  Aquo,  vt  10.  ad  80. 
fic  I.  ad  8 . Se  ita 6.  ad  48. 

Cumque  fint  i.Se  8.  minimi  in  ea  proportione, 
ita  menfurabic  1.  numerum  10.  ficut  metitur^ 
numerum  80.  ex  propof.  79. 1.  fept.  Se  ex  eadem 
propof.metietur  etiam  numeros  6.8e  48. habentes 
eandem  proportionem  cum  ipfis . 

. Qpotirs  igitur  I.  metitur  numerum  6,  Se  8.  ttu- 
merum  48.  toties  intermedij  minimi  numeri  7 , 
Se  4.  metiantur  aliquos  alios  ,&quia  1.  metitur 
d.fex  vicibus  ,&  8. numerum  48. vicibus  item  fex, 
producet  2.  intermedius  minimus  multiplicatus 
per  cafdf  vices  nuraeru  I *.& 4-alter  intermedius, 
item  per  6.  du&us  numerum  24.  Quamobrem 
geniti  in  eadem  proportione  erunt  ex  propof.  17, 
fept.  ac  generantes  per  eundem  numerum  fena^ 
rium  multiplicatos, Se  ita  erit  1 2. ad  24-  vt  2.  ad  4, 
qua:  eadem  eft,  ac  l.  ad  2.  8e  quar  4.  ad  8.  Erunt 
itaque  continui  proportionales  6. 12.  24. 48.  vt 
funt  14. 4. 8.  Ce  ideo,  vt  funt  10.20.40.80.  Cum* 
que  multitudo  numerorum  intermediantiufn,qtu 
reperti  funt  12.  Ce  24.  fit  «qualis  multitudini  nu~ 
merorum  mediantium  20.  Ce  40.  patet  propofi- 
tum  : Quod  tot  numeri  medij  proportionales  ca- 
dent inter  duos  numeros  6.  Se  48.  quot  inter  IO. 
& 80.  eandem. proportionem  cum  eis  habentes . , 
•'..V  “ ) 

CORO  LLARIVM 

Hinc  cft , quod  neque  iater  numeros  dupl* 
proportionis,  neque  fuperpartic ularis, ne- 
que fuperbipartientis  pollit  cadere  medius  pro- 
portionalis , quia  caderet  etiam  inter  numeros 
. minimos  fimilis  proportionis  . Illi  autem  medi- 
um proportionalem  recipere  nequeunt . Nam 
dupla  proportio  minimorum  eft  inter  1.&  2.  fu- 
perparticularis  vero  inter  numeros  fola  vnitaie 
dilutos,  inter  quos  oullus  numerus  cadit,  vt  2.  Se 
. 3.  fu- 
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J,  fupetblpartiens  »t ri  inter  numeros . qui  diu-  eontinud  proportionales,  nimiry 
litate  differunt,  vt  s.  fr  7.  inter  quo»  fols  rnita»  portione,  qui  a.  ad  j. 
intercipitur , que  effe  nequit  medius  proporeiona- 

Nam  fine } *f.  minimi  In  aliqua  proportio-  E X P E N S I I 

ne  fdperbipartieme,  8r  fit  numerus  inter  eos  4. 

qui  dicatur  medius  proportionalis -'Ergo  erit».  Pe  numeris  planis , {5 

ad-f.et  4.ad  J. quare  ea  pr.aa  I.J.»}.  ablatua  a 4.  /nVsi  numeri  planf,  Sr  folidl 
ita  erit  ad  4.  ablatum  i yrt  refiduum  a i 4-ad  re-  V>  proprietates  confequantur 
fiduum  t.  i J.fr  ideoj.  elfet  ad  4.  rtxnitss  sd  feruiunt  in  Arithmeticis  operarie 
unitatem , quod  effl  falfum, quia  enet  « ioarqualis  oeceflane  Coe  , ad  cdgnofcendi 

ad  ionqualem,  Ita  aquaiiaad  «qualem.  1 quantitatis  diferetf  a continua 


THEORi-  H.  PROPOS.  IX.  Eue.  10. 

‘ 0 f e 

Si  inter  duos  numeros , & ynitatem  conti- 
nua proportione  ceciderint  numeri ; quot 
inter  ipfos,  ir  ynitatem  deinceps  medij 
x t couiinua  proportione  cadunt  numeri  toti- 
dem,  (r  inter  ipfos  medij  continua  pro- 
portione cadent  , ‘ 

P ' ‘ » 

•c  ' 16.  40.  100.  ayo.  6ar«*  *-  ' * P 

* z r*  8.  20.  yo. Yifi1  '•  » 

4.  10.  ' 


Slot  numeri  proportionale*-^.  ft  (*ay.  Se  htA 
primum.  Se  vaiutcm  tres  medij  proportioni- 
les  calant  a.  Se  Se  S.  fient»  Se  inter  fecundum 
62y.  fr  vilitatem  cadant  tre*  medij  proportionale* 
J.  frayfr  125;  D. eo,  quod, & inter  ipjos^w  paritet 
‘nte  'U  proportionali  o in uenith  tur  . 1 ~ 

Nam  duo  minores  numeri  interpofitl  i.  & f . 
fe  mittu6  multiplicet, procreabunt  io.  minor  au- 
tem eorotn  ».  multiplicet  tum  modofadumro.fr 
faciet  »o.  tum  mediocrem  alterius  feriet»  nimi» 
rum  ay.  & faciet  yo.  Tandem  idem  numerus  af. 
multiplicet  hos  factos nimirum  fa&um  ao.fr  fa* 
ciet  40.  fic,  & fadumyo.  faciet  10O.  8c  tandem 
maiorem  alterius  ferieii2y.fr  fidet  afO.  bito 
hos  poHremo  fotlos  effe  inter  datot  1 6,&  6>  y.  tnt> 
4f  tres  proportionales . - - i ' y 

Obleruandum  ver6  dt  in  pr Iniis . Cdra  l.  8.4. 
8.  fr  cet ' ficut  1 . 5.  ay.  1 ay.  dicuntur  proportio* 
n ai  es  ab  viutate,  «judd  ficut  vnicas  «betitur  bis  a. 
fic  a.  metitur  4.  fr  4. 8 .fr  cyt . ficqoy  rnita*  meti», 
'tur  5.  quincjj  vicibus,  vt  y-ay.fr  ay.  metitur  uy.  fr 
Cf  t.  Quia  ita  ponitur  1 . pd  l.ic  2.  ad  4.  fr  fic  po» 
nitur  ».  ad  y.  vt  y.  ad  ay.  fr  cpt.  • • q 

Pfobatur.  Quia  omnes  id-40.100  ayo.  fr  6ay. 
habent  eandem  proportionem»  quam  a»  ad  y.  Etn 
ga  luat  continue  proportionale*  ,’Quod  venb 
«am  proportionem  habeint»  quam  X ad  5.  Patet 
nam  16.40. 100.  fr  ayo.  eandem  proportionem 
habent  ex  propof.17.  quam  mul  explicati  ex  quibus 
prodiere  8.  20.  yo.  cum  fuerint  multiplicati  pef 
eundem  numerum  a.  Ifti  veri»  8.  te.  yo.  eandena 
habent  06  eandem  rationem»  quam  4»  frio,  cum 
fuerint  multiplicati  per  eundem  1.  Et  rurfuslfti 
«|»  & io.  eandem»  quam  a &y.  quod  Hi  per  a.  fue- 
rint multiplicantes»  ex  id.propof.  £c  obeaodcnfc 
tat  tonem  quoque  ayo.  & 6a  y . quem  primo  pofty 
habuimus»  erunt  in  eadem  proportione,  quam  *. 
ad  y . cum  uy  multiplicatus  per  a.fcceritayo.  oai» 
novem»  fr  multiplicatus  per  y.  fecerit  6sy.  Vndt 
ora  aes  quinque  itf.  40*  loe.  ayo.  & day.  eruat 


continui*  proportionale*,  pimirum  in  eadem  pro- 
portione» qui  a.  ad  5. 

EXPENSIO  IV. 

De  numeris  planis , &•  /otidis'.* 

CVm  numeri  plani,  fr  folidl  multas  Infignes 
proprietates  confequantur, quf  maxime'  de- 
feruiunt  in  Arithmeticis  operationibus.  Se  lib.lo. 
neccffartc  fiut  , ad  cdgnofcendam  dtuerfieatem 
quantitatis  diferetf  i continua  hioc,  eftquod 
rifia  proportionibus  numerorum  firaplicium;  hic 
debeamus  agere  de  numeris  figuratis,  nempe  pla- 
jris.rd  folidl sA  eorum  proportiones  agoofcecc. 

THEORi  I.  PROPOS.  X.  Euel.  5, 

Plihi  numeri  inter  fe  rationem  habent  ex 
l-.mon  Uter  ibus  cdmfofttom 

.e.-\a,-.  a I.,  p 

Plani  8 ij  . ..-.t, 
.«ima-aS  Latan  tc  -4.  '3.  » ,,  O 

Sint  dno  numeri  plani  8. latere  primi 
• ».«r  4.  fecundi  i.ter.  Oin  prapmloren  8a 
■ai  ry  effe  e tnpafer-mrxfenp.nlMt  latc,um . 

Prob.  Faciant  latus  primi  ».  friatus  fecundi  j, 
Mmerum  6,-So  mutob  multiplicando . Inique 
Imbeoius,  quodnuibcnu  i.  multiplicando  4.  fecit 
planum  8.  Se  multiplicando  j.  I aties  alter  tm  pla- 
nikilmnerii  s-fiieiedAidets  «paopof.n.  Ijfept. 
ifaleriC4.  ad  g . vtS.  ad- d.  i ' • ‘ 

5-Ptogneff.  1.  Eadem  quoque  ratione , qoam  f. 
mehiphcans  a.  facit  6.  fr  multiplicans  j.  ftch  ff. 
eris  eadem  ratio  Dc  e(tt  peopof.  l.adf.  quid,  a J 
lTartftrter.-Oua»e».  5.  Ift  funt  deinde  pro- 
portionales  In  propottionibut,  quibus  reftttut 
4daA41frr.aft.dtf1.:  Nasnfribuaijs  uumeris  ordi- 
ne  politis  , Ita  refertur  8.  ad  d.  vt  latus  41  adlN 
tus  recita  rrfpondtt  in  proportione  6.  ad  if . n 
tcadf.  - ortui  • .i  ■ ■ - ,,  . 

Pianl  numerti  tura  eu  jf  --r?’  ■ . nc;noa 

•n»  •tatera^4«'*  pdnejp  »4  :<  . • 

r ' • 4 ..'•«■leehee*  * ■*  * sn-i 
Ita  refertur  4 ad  J'  & atad  ja  ■ . : e a tt 

• . Vt . - sR  .«d.-:tfo  4b-4  sd  ifr  » Pt 
Sed  fi  arJoktcjrusa  iuttertatur , fr  Afponati» 

hecorduim.n...js  fj  E',e-moqoi  ■ ■ - 

df  Plani  t .^8v  .f. !;  • tfa  iii 
-Latera  s.J4-‘fr;  §•'-§/’  <'  '1.  muio 


Wa»4  t .^8v  .f.  wf< T li  T.rj;t 

Latera  9^9r.  «•'»  irrwJa  uoai 

ao 

Y*  tcftrtur.ead^^  te 4 a, i.,  . R Q . 

S'c  8 ad  ao,  n ao  ad  1^ 


». , eut  a>  4.  S-j.f.  Npm  ao.autia.  ptodeiqicr 
mcdi|t^jte|u  nunsc^it  trpnr  ad  extremos propor- 
nonalcs  velut  lari ta',8:  ita  referretur  4.10  p.vr  8. 
ad  10.fr  10.  ad  tq.  pt  wadf,  Sic  referretura.  ad 
j.  »t8.  ad  ta.  fr  t*.  adu  s - th4  «d  »>.Ergo,  cfim 
proportio  8.pduj>ri»e6ki3a  r. proportione  V.g. 
8.  ad ! K fr  1 2 . ad  «.P  U*  *a  p rnportio  ne  *.  4*  — q 
frKfc-adij.swr*  proportione  8.  adao.  frtB, 
ad  1*.  aut  e»  8,  add.fr  S.  adlj.  fr  haooiqtifinq 
proportione,  lafefom.  AuerftmoJc  coll^orutnj 
patet  cx  dtf.8.  tradis  perM.  propottioatmpioi 
norum  8.  «AlV.«cwnp<»iC»x.^ppRorfione  jUre, 
tum,fluod»fr  dq  on\nihua  »U»i  piam*  »«!pt.  \ 
Y i THfeQR.  . 


i*l  TRACTATVS  Xn,  JN 

theqr,  n.  pr  o p o $.  xu  euci.  15. 

Duorum  fi  milium  planorum  numerorum 
typus  medius  proportionalis  ffl  numerus , 
O*  planus  ad  planum  duplicatam  habet 
lateris  homologi  ad  latus  homologum 
rationem . 

Sint  duo  plani  numeri  fimiles » filicet  haben- 
tes latera  proportionalia  aliqua.  V.  g.  6.  Se 
^4.  Nam  latera  aliqua  numeri  6.  qap  fuot  j. 8r 
funt  proportionalia  aliquibus  lateribus  numera 
»4.  nempe  4. Se  6.  licet»  8t  allj  fiat  numeri \ qui 
ex  mutua  multiplicatione  producunt  6. Se  »4,quj 
proportionem  nuq  dkpnt,  -yt  tficntq.  Se  IX,  aut 
3.  Se  8.  latera  quoque  numeti  »4. 

Plani  fimiles  -4.  J y v.  «4.  Medius  1*.  . 
Latera  _ ».  J.  4.  4. 

Latera  itaqne  numeri  6 . fune » . fir  3.  8r  numeri 
* 4 funt  4.  St  6.  Se  eadem  proportione  gaudet  s. 

ad},  rt 4.  ad 4.  3 

Dle  tt  quod  inter  cadit  modius  proportio- 

tali*  numerus  aliquis  .Nam  multiplicentur  termi- 
nus j.priraar  combioaciorys  extrem0.icam4.dlr 
terius  proportk>nis,producctur  a Dico  hac . efle 
proportionalem  medium  • •»  .'T 

Probatur.  Progreflus  Quoniam  ita  referar 
g.  ad  3.  vt  4.  ad  6.  pe rmneando  ita quoque  crifxL 

Vt}.  ad  6.  .»  i ; ' 7 

Progreflus  X.  Quoniam},  multiplicans  V fecit 
fl.&4-  fecit  is.  erit  eadem  proportio  1.  atLf. 
quam  6.  ad  is.  Se  fic  qpia  4.  multi  plicans  #kci{ 

is  Se  multiplicando  6.  fecit  S4.  erit  cadeiq  p^t* 
portio},  ad 4.  quz  is.  ad  »4.  Quare  proportio» 
noles  funt  numeri  fl.ix»  & »4.  Ergo  u.  tft  mev 
djuiproportional  s.  r : knofrldq 

Probatur  fecundo  1 Qa&4habe*t Si  ad  s4.dif» 
plicatam  lacerta  homologi  ad  lacus-  homologum 
rationem.  Latera  homoiogaiita  fune«qaar  vtraque 
fn  eadem  quantitate  funt  » fundamenta  - pro* 
portionis»  vel  termiqijica  erubt  ia  hac  s.  Seji 
fundamenta»  Se  }.  Se  & ambo  *era|ini j patet  au- 
tem 9 prima  probatione,  «ruod  jta  eft  4.  ad  IS.  vt 
g.ad4.8ris.ads4^tit34ad4.  Quare  cnnd.  il 
04.  eam  proportionem  obtineat,  quz  eft  ts.  ad  11« 
Iris,  ad  14.  eft  duplicatarum  gemi oa  vice  repe- 
tatur eadem  proportio , Se  eft  etiam  ea , quz  la- 
terum homologorum  K ad  4.  vt}.  ad  4.  Foflent 
tamen  etiam  alio  pt&t  dif^opl  latera,  vt  ia  pexe. 

• o- 

THEOR.  Eoi  i», 

pilorum  fimilium  /olidorum  numerorum 
,,  (luo  mei ij  proportjobrjet  funt  mune rij 
(T  (olidus  ad  (olidum  triplicatam  habet 
" rationem , quant  habet  lutus  homologum 
1 ud  altui  latus  homologum « ...  ! 

• Solidi  i 48.  «r  I4s. 

r Latera  s,  4.  4. 

Sint  duo  numeri  folidi  fimiles  48.  U l4s.  St 
primi  latera  fint  1. 4;  & 4.  Secundi  verb.  f* 
0.  9.  funt  autem  fifoilc^quodlncdt  a.  ita  refer»* 
tpr  ad  4.  primi,  vt  latu»  fectaod tyi  t refertur  ad  4, 
* ha  Utut  4- primi  referttnr  W4.  ft  latus  6.  fe- 
cundi refertur  ad  9/  Dico,  qMft>  iater  bos  numeros 
folrdos  48.  Q-  fyfphsionaUs  cadus* 

pamerif*!*  x Y 


VIII.  LIBRVM  EVCLIDIS 

Notandum  vero  eft  in  primis ; quod  quia  po- 
nitur s.  ad  4.  vt 3.  ad  4.  erit  etiam  permutando  s. 
ad  j . vt  4.  ad  4.  Se  quia  ponitur  4.  ad  4.  latus  pri- 
mi folidi,  vt  6.  ad  9.  latus  fecundi, erit  etiam  per- 
mutand0  4.ad4.vt  6.  ad 9.  quare  erit  eadem  pro- 
portio, vel  s.  ad  3.  vel  4.  ad  6.  vel  6.  ad  9.  nimi- 
rum lacera  vnius  folidi  ad  latera  alterius  folidi 
collata,cum  conuenjant  in  intermedia  proportio- 
ne 4.  ad  6. 

Nunc.vt  probetur  propof.  difponatur  latera  in 
ordmtm,  vt  placet : dummodo  proportiones  fi- 
miles in  loco  corrcfpondcnte  fiat,  vt  vides  . 

- . ■ r - 

.c  .• : d .'/&  ,'e.V  *.  4$  -j  ; 

s 4 6 7* 

• . «.  ,v  **.  • ...  • 

3 4 9 108 " 

18  14* 

Deinde  multiplicandi  funt  s.  cum  4.  latera 
primi  fient  8.  ficut  3.  cum  4.  latera  fecundi  , 8e 
fient  18.  plani  numeri  . Deinde  terminus  primi, 
vel  confcquens  4.  muhplicandus  eft  cum  funda- 
mchto  relationis , vel  cum  antecedente  fecundi, 
qui  eft  3.  & fient  sar Tandem  4.  primi , Se  9.  Se- 
cundi hunc  is  * multiplicent, & facient  ji.  Se  108. 

Probatur  itaque  primp : Quod  hi  numeri  72. 
Se  108.  fint  duo  medi)  proportionales  inter  48.  Se 
?4*.  c 

ProgrefT.  1.  Quoniam  itaque  4.  multiplicanit 
s^fcr.  fequkur  -tg  propof-  17.  fepMml»  q»bd 
eadem  proportio  fic  inter  genito#  2.  Se  u.  quz  eft 
inter  multiplicatos  t.  Se 

Progrefl.  s,  .Iterum,  quia  3.  multiplicauit  4.* 
dL  fcqukw  ew  pedem  propof  qubd  fine  4.  ad  4. 
multiplicati  ficatis.  & 1$.  geniti.  Quare  8.ij, 
flr  18. fupt  conunuc  proportionale#  ♦ £ , 

...  ProgrefT.  3.  Solidus  quoque  numerus  48.  re- 
fultauh  ex  multiplicatione  a in  4,  ca  quaprodijt 
ouracrua 8. Praefuse*  multiplicatione 4,  in  8. 
.Ynde  fafibus  eft  numerus  ipfe  folidus  48,  Sic  di- 
cendum eft  de  numero  folido  »4*. 

ProgrefT.  4.  Numerus  itaque  4«  latus  primi  ft>- 
jidi.mtilttplicaAS  e*  effefeione  is.fecitya.  Itaque 
ex  c it.  propof,  #7.  iuerit  48.  ad  7»,  geniti,  quz 
}ft  8.  ad  |S.  quz  eft  ex  1.  progrelTu  a.  Se  3.  .. 

* ProgrefT.  r.  Sit  quia  numerus  9.  latu#  tertium 
fecundi  foJfcU  multiplicauit  ex  3.progMS.$  fecit 
z6t.iecx  cfFefeionc  multiplicans  ia.  fecit  108. 
fit  vt  eadem  proportio  fit  inter  multiplicatos  It. 
fr  x6.  quz  inter  genitosr  108.  Se  i4s.  qua  vero  eft 
iotcTi».  fel8.  eftiUa,  quf  eftinter  4.  Sc  4.  cx  s. 
progrefTu . . ?■>  v ..  - ; 

- Progreffi»<L;T*ndcni,quia  latuS  tertium  4.  pri- 
mi folidi  4.  flr  pk  lacus  tertium  fecundi  folidi  mul- 
tiplicando ix.  fecerunt  71  .Se  iq8.  Sequitur  ex 
ch.  propof.  17.  qu6  eadem  proportio  fit  inter  4. 

fle 9.  quz  eft  m ter  7»,  & 198.  Quam obr em  :i_  ( 

Concluditur:  Quod  ita  fit  in  proportione  fb- 
lidus  primus  48.  ad  71.  quz  eft  x.  latus,  prioris 
folidi  sd  7.  latus  bofterioris  cx  4.  propgredu.  fic 
quod  7».  ad  108 . fic  In  eandem  proportiooc^um 
.habet  4.  Utut  terqum  primi  folidi  «d  9.  latus  ter- 
tium fecundi  folidi  ex  o.Progr.  Tadcm  quod lot, 
fit  ad  i4s.  folidum  pofterlus,  quz  eft  inter  4.  In- 
tus fecundum  primi  folidi  *4  4-  latus  fecundum 
poficrioris  folidi  riProgr.5  quare  comiquam 
proportionem  habebunt  48.  ad 7X.  Se  hic  ad  108. 
Se  ifte  sd  14».  quambal^cc  a.  ad  3.  & S.adp.Se  4, 
Ad  4.  oimir umiapenun  vnius  sd  latera,  alterius  , 

quz 


f 


DE  SPECIALI  NVMERORVM  PROPORTIOME 


que  ve  prxnotauimus  eft  eadem  proportio . 

Probatur  fecundi . Quod  fit  proportio  tripli- 
cata inter  folidos  41.  fr  16».  nam  vt  probatum 
eft- eadem  proportio  a.  ad  3.  vel  4.  ad  6.  vei  6.  ad 
9.  repetita  in  quatuor  numeris  48  72.10*.  fr 
162-  triplicatur,  & ita  eft  48.  ad  fx.  vt  7». ad  lc8. 
»108.  ad  itfi,  . . 

PROBL.  HL  PROBOS.  XUL  fu.ao. 

Si  inter  duos  numeret  cadet  vnus  medius 
proportionalis  numerus , [miles  plani 
erunt  illi  numeri. 

CAdat  inter  18.  8e  31.  nomertis  medius  pro- 
portionalis  14.  Dico  13.  <?  3*.  c(Jt  fimiles 
fl-tnot  nirntros . 

Proe-i.Sumitur  duo  numeri  minimi  in  ratione, 
qua  refertur  18. ad  *4.aut  qup  eft  eadem  tq.ad  3*. 
<1  propof.  35.  frfinc  3.  Se 4.  ex  propof.  >9.  fept. 

18  24  31 

Mpn 

j.  8r  4.  metientur  18. fr  14.  «que,  ideft  per  «qua- 
lem nnmerumjmetianturper  tf:  ideoque  3.  Se  6. 
erunt  latera  numeri  18. 

Progrcff.  a.  Sic  quoq;  3.4.  metiemur  ex  eadem 
propof.  numeros  14  & 3 a-  «qui,  ideft  per  equa- 
lem  numerum  8.  ideoque  4.  Se  8.  erunt  Utera 

Obferuandum  eft  autem  quod  idem  numefqs 
4* in  pr»mo  progr.  multiplicans  tf  fecit  24.  Se  ex 
* pr.idc4.multiplicans  8.  facit 31.  Vndetf.fr  8. 
babcbunc  eandem  rationem,quam  14-  ad  3»  qox 
eft  3.  ad  4.  ex  17.  feptimi  . Poterimus  itaque  vti 
permutatione.  Cumque  fitj.  ad  4.  vt  6,  ad 8. 
etiam  erit  3.  ad  tf.  vt  4.  ad  8.  Iam  ergo  patet  nu- 
meros 1 8.  Se  |a  efle  fimiles  planos . Planos  qui- 
dem ; quia  habent  latera  3-4.fr  tf.S.  fimiles  verb, 
quia  latera, vt  requirit def.i.h.  planorum  nume- 
rorum , funt  proportionalia.  Se  cftj.  ad  tf.  latera 
plnailS.  vt4.ad8.  plani  i*.  „ 

theor.  xi.  pkutbr.  xrir.  eu«:  ii. 

iV  ’.w  »,•  « \ . ,r.  .J  , v(\ 

Si  inter  duos  numeros  cudunt  duo  medtj 
proportionales  numeri  i jtmtles 
folidi  funt  illi  numeri - t 

I » d 27  - '* 

u * •#.  ; 

• r;  'i  ** 

CAdam  inter  8-fr  17.  duo  numeri  proponit 
nalcx  ta.  fr  18.  Dico  f . & »7.  fodiat  <fla» 
Sumantur  tres  numeri  minimi  in  ratione  8.  ad  18. 
▼cJ  quar  eaedera  funt  1».  ad  18.  vel  l8.cd  »7.  ex  pro- 
pof. |f.  feptimi,  fr  fint  4.  6 . 9. 

ProgrcflT.  1.  Quia  itaque  luter  4. 9 . alfumptos 
numeros  minimos  cadit  vo«s  medius  proportio- 
nalis tf.  erunt  4.  fr  9.  afluapti  minimi  in  ea  pro- 
portione ex  prcced.  prop.  plani  • Lateraque  eo- 
rum erunt  filietfta.  fr  a.  latera  numeri  4.  fr  J.  J. 
latera  numeri  9. 

Progreif.  a.  Quia  4.tf.9.  afTumpel  minimi  funt 
ia  ea  proportione  metientur  cxprapoCs?.  numq- 


ros  primb  propoli  cos  8.1*.  18.17.  qnl  habeneean- 
dem  rationem  eum  i pfis.fr  numen  quibus  mrtiu- 
tur  erune  a a.  fr*  3.  Jtaque  4.  Se  6.  menfura- 
bunt  8-fr  1 a. per  a eos  multiplicando  fr  tf.  cum 

9.  menfarabunt  18.  & 27,  per  » 3.  eos  multipli- 
cando i 

ProgrcfT.?.  Sed  a .a.  latera  numeri  4.  plani  fe  fe 
multiplicando  faciunt  4.  rurfus  4.  per  a a.  ex  fe- 
cundo progreffu  multiplicando 4.  facit  8.  c&m,  vc 
ibi  4. metutur  8. multiplicatus  per  a a.  Itaque  8. 
numerus  folidus  erit.cuius  latera  erunt  as  .fr  a a. 
Sic^fr  17.  Nam 9. peri  3.  multiplicatus  ex  fecun- 
do pfogrefT.  producit  17.  Ac  ipfe  9.  nume- 
ros planus  producitur  ex  multiplicatione 
Tuorum  laterum  3.  fr  3.  Ergo  27.  erit,  folidus 
«x  definitione  a.h.  cuius  latera  erunt  3.  3.  fr  b 3. 

Probatur  verb  ; Quod  fint  folidi  fimiles  . Nam 
illi  funt  folidi  fimiles,  quorum  vnius  latera  tria 
tribus  alterius  funt  proportionalia  . 

Sed  talia  fime  a aa.s.cipcdu  laterum 3. 3. 3.  Er- 
go folidi  fimiles  erunt . 

Progrefr.4.  Quod  vero  talia  fint . Probatur  . 
Nam  ex  3. progr.  a a.  multiplicans  tf.  produxit 
I a. fr  b 3.  multiplicans  6.  itera  produxit  18.  Er- 
go erit  2.  ad  3.  vt i*,  ad  18. 

ProgrelT.  5.  ia.  vetd,  fr  18.  funtin  eadem  ra- 
tione, qux  4.  fr  tf.  quia  multiplicati  per  3,  fece- 
runt  ipfos  1 ».  fr  18.  fr  ideo,  vt  a a.  ad  ■ 3. 

ProgrelT.  tf.  Quia  vero  aflumpti  minimi  funt 
extremi  e0ruro4.fr  9.  erunt  quadrati  cxCoroll- 
i«*>  propof.  huios , fr  ideo  plani  fimiles, fr  hinc 
«x  propof.  f . cadet  inter  illos  medius  proportio- 
nalis tf . in  proportione  laterum  homologorum- 
Propccrea  latas  a.  pcimi  folidi  4 fr  aliud  latus 
X tiufde.dicent  canden\ rationem  ad  J.fr-3-  latera 
facundi  folidi  p.yt4*d  tf.  quas  eadem  cx  f.  progr. 
qu«  2.  a ad  1 3.  numeros  menfurantes*.fr  latera 
tertia  folidorum  . Quamobrcm  fi  eft  a. ad  3.  vt  i , 
ad  3.  vt  a.  a ad  »3,  pofrrImastti  PcTniKrarioije.fr 
dicere, quod  erit  latus  a. primi  folidi  ad  2.vt  latus 
ad  latus  3.  faculidi  rfr  K*  latus  f.  ad  aJ  2.  ter- 
tium latus  eiufdem  primi  folid'»  velatus  3.  ad  la- 
tus tertium  b 3 facundi  faUdijquapropter  fimiles 

erunt  iftifolidur  . u 

.,  Non  potulma*  autem  tfTumere  minima»  4.  tf. 
9.  in  proportionibus  numero  ru  8.  »2. 18.  »7.  nifi 
extremi  eflene  quadrati;  quia  trium  minimorum 
numerorum  in  eadem  proportione  continua- 
ntium extrema  quadrata  funt  ex  Coroll.i.  propof. 
a.  huius. 

« THEOR.  XII.  PROPOS.  XV. 

'Similes  plani  numeri  inter  fe  rationem  ba • 
lenty  quam  quadratus  numerus  ali- 
quis  ad  aliquem  quadratum 
numerum.  9 ^ 

\a  . t 

Ennir  duo  plani  fimiles  8,  fr  18«  Dico,  fuoi 
fitot  eH  S.aduB .ita fit  alicui  q*o4'Ot*s  ai 
■$Ufom  Mumormm  qmairmtrm . 

• Probatur  - Nam  8.  fr  18.  fimt  pleni  fimiles  ex 
hf  pothefi . Quare  mediabit  inter  eoa  aliquis  nu- 
meros proportionalis , Iftc mediet, fr  fic  is.  Rc- 
periacurque  minimi  in  eadem  proportione, & fint 
4.5.9. Horum  extremi  ex  Coroll.i. prop. a.h  qua- 
drati erunt . Quamobrenveritjft quadratus  4 ad 
quadratum  9.1128  ad  18. 

^ ’ THEOR. 


Digi 
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THEOR.  VII. 


TRACTATV5  XI.  IN  VUt  XIBRVM  EVCLIDIS. 

'1  - 1 ' 

PROBL.I.  PROPOS.  XVU. 


PROPOS.  XVI; Eu.»/. 

■ M i -A  a, 

Simili!  [olidi  inter  fe  rfiianim  habent, 
quam  cubus  numerus  ad  cubum 
numerum.  ’ ' > 

- - \ ' .X  , Jr-.txj:  . - 

PRobatur.  Nam  Inter  1 6.  fr  $4.  vtpote  Inter 
folidos  numeros  fidiles  imerpotiantur  duo 
«nedij  proportionales  ex  prop6f.t2.huius.Erimtq} 
V.  g.  »4.  Se  36.  Sumpti*  ergo  quatuor  numeris 
minimis  in  ea  proporticmc,qufcft  1tf.adx4.item 
»4.  adjtf.fr  tandem  36:  ad T-f-q*'  fmt  8^1».  18. 
17.  vt  cx  Coroll.  ».  propof.  %.  hums  habemus, 8. 
fr«7.  Cubi  erunt . Igitur  ltf.  ld 4 4*  (olidi  nume- 
ri habebunt  eandem  rationeuij.  quam  Cubus  8.  ad 
Cubum  »7. 

. i -::<i  jiud  /«-ii  • : v dnl 

: C<r  R O Li  A‘R'l  VM  I. 

.WB»  «!«*»•&  JuJ 

COIligitur  ex  pftfdh^rs  omnfcui . Nullos 
numeros  effe  planos, -vel  (olido*  fimlle*'» 
irner  quos  medius  proportionalis  cadere  nequeat. 
Quare  uulli  numeri  primi  V-g.  ii;&  1 j.  poflURt 
efleTolldi  firrtiles ; Quia  tstpri  nbn  obtinent  t 
praeter  vniutem,  & fetpfumf  quia  V.  g.  ex  r.  fr 
lufitli.  qux  latus  non  ftfhtinffi  improprii, nec 
Inter  eosr  medius  proportionalis  cadere  pofeft . 
Sic  nec -numeri  inter  fepnmi ; -qni<]u. id  rati  non 
(int « aut  cubi  fimiles  luttt . :Qudd  , fi  dicantur 
«fle  planos  fimiles,  cadet  intercos  medius  pro- 
portionalis , vel  vnur  , vel  duo  Quare  cum  fint 
primi  mulcet»,  fr  finteses,  vel  quatuor  continua 
proportione  hi  erunt Quadrad,vel  Cobl  e*  C6> 
yoll.  1.  vel  av propof  r.  huiui,cjuod  cft  cootrt 
pofitibnenr.  f ^ram  zwr—r  * z * •*  k f1 
J - V . T .•  ;•  *rr f\  . r * • • 

cctrollarpvm 


n. 


Slfc  «ee  numeros^juornm  minor  primus  fit,qul 
ab  vOJt.it?  io  Ium  me  n( uretur,  v:  3.  fi  Vfl1 
non  poffe  rfle planos,  vel  folidos  fimiles,  nifi  mt- 
nor  menfurct  maiorem  ; Nam  * fi  non  menfuWC 
«flent  primi  indicem,  frdddo  rompofTent  effe^f  la- 
lli, vel  •folidifiraJlcxcxprxced. Coroll.  14 1 h%  5 1 
<CZi  ’r  , : ■ Hil . <r  ■ . r*  r'  >131  5 

>*-:  C O R O L L A K I V M*JHfcs»o 

. ^ .*  -.ul  t3i>t»bc  i/.  ;>xa  fr  :.i 

Sic,  neque  plani  fimiles  poffimt  efle  ij^juohim 
vnus  Quadratus,  vel  Cubus  fit  alter  nequa- 
quam, vt  4^5.  vdll^.fr  ao.  aurfRrfr''  id»  T5  ara, 
effent  plani  fimiles  haberent  proportionem, 
quam  quadratus,  vel  cubufJ^meru»  ad  QuadrV 
tum,  vel  Cubum  numerum . ex  propou  Ii.  quod 
cft  contra  hy  pothdim  . ‘ ‘ '.  V ‘ 

C O R O 4 L AA  I V M IV. 

VNde  facilis  eft  inuentlo  numerorum  non  fi- 
-inilitiM  .v  Nam  omne*  numeri  primi  ia  /e 
▼t};  fffet-f.  Sic  numesi  primi  inoicem  1.  v |. 
Sic,fr  numeri, quorum  vnns  primus  eft,  fr  alium 
non  metitur , vt  y.  & 8.  Sic,  fr  numeri  quorum 
vnus  Cubos  fit,  vel  Quadratus,  alter  vero  nequa- 
qua,  non  potiunt  cfie,jut  plani, aut  folldi  fimiles. 

* ’ ■ - r'  . .1:  i?~ 

nw„  • . 1. 0.4.1, 

££8 

.•o_ur 


Duos  numeros  planos  fimiles  inuenire . j 

/ ;•  01  . a x \ .15 

.tl.  Ccipiantnr  quatoor numeri  proportipnaifff, 
J\  fr  fit  1.  ad  J.  vt  8.  ad  10.  feque  multipii- 
cent  fundamenta  cum  terminis  proportionum: 
S.CUOK5.&  procxeeAn£$l»ft.cuc4  8.fr  producant 
86.  D ico  hos  effe  planos  fimiles . 

> - Probator, quia  UU  fuat  fimiles , qui  babeat  1»- 
teta  proportionalia  ex  defin.  ulla  verb  luat  cx 
codftruaioneib.fic^o/  'L^  v":  ' 

».  .svfcp  vn\'i\ ' * .+ 

.'"'MXrXJkJliS  l9rXk^ 

vj  wiv  De  Quadratis  T C-;  Cubis . - \_J> 

•'  • - r ' •• 

(T  Vmcrf  Gobid,  «r  QaWnci  quclimfpccln 

. fune  inimcroroni  ^imbuiT.  pJjtwjturai^  £o- 

tidorum  . ViKknfii  rtruragtacnf^  tiTepFia^ 
tibut,  nunc  etiam  fpecies  ipforum  confiderande. 

‘i  *-  81 

THOR.  L PROPOS.  XVIII.  Encl.u. 
Duorum  Quadratorum  numerorum  wius 
' ■ . proportional/‘  riumerus  medius,  e fl 
Quadratus  ad  Quadratum i duplicatam 
m'  'bibet  fateris  ad  latus  rationem. 

*t"|  J • • • -dj  C, . t { «.•  _ • 1 • .#  v*  * ^ 

tl3-  - i-  v SUfitflbl  ..MaS908t-<lMir. 

Sint  duo  Quadrata  9.  fr  4 9.  quorum  latera  fiat 
}.  & 7.  Dito  primo  i»re»  toi  taiert  a llijuem 

■numetmrimtdiimp.tetrtioaalrm.  , r > 

3 * Probatur  ..  N.m  duo  Qn.dritafunt  duo lo- 
fidi  -fimilel  J fi  quidem  rorum  latera  i).  S 1 7- 
'rpat  eqaalia-TiV  ode  eadd  p«n>ortio  eft  3 .ad  f.quf 
atteriui  litetii  7-  ad  aliud  latui  7.  Ergo  exprop. 
7. 'inteteo.aliqui»  medios  proportionali* 

Quadratam  ejaoqttt  dmplicMtom  btbtt,  hiem  ad 
.Urus  ratimim  . JNai,  ea  proportio , qua  mtpr 
tpf.  gemin»  .ite  ln  vno  quoque  quadrtto  ,epe- 
. ofc  mpltaplicaeionem  iateruman  f?  . ■ . 1 
.at  !i*x:q  •-  f i-.rSintJq 

JHE  OJ^.I^  Xj& 

Duorum  Cuborum  numerorum  duo  medij 
V proforlipnileVpmt  numeri  , &•  Vubus 
ad  Cubum 'dupUckiam  habet  dateris  ad 
latus  rationem.  " 

* Robatur  . Nam  dtioCubl  funt  duo  (olidi 
X fimiles  ob  laterum  foorum  arqual Itarem  . 
Sic  Cubi  17  4ateea  f.|.  J.  ad  Cubi  «4-  Iatcr*  4* 
4. 4.  eadem  proportione  referunturjfreft  primus 
ad  fecundum  f . fr  primus  4.  ad  fecundum  4.  fr 
fecundus  j.  ad  tertium  3*  vt  4.  ad  4.  fed  inter  lo- 
Udos  fimiles  « pfopof;  ^.  duo  medi;  pcoportld- 

nales  numeri  oadunt  * Ergo  etiam  ime*  Cubos-. 

Solidi  quoque babeut  duplicatam  lateris  ad  la- 
tus rationem  . Quare epkm  Cubi  eo,  qubd  fint 
fotldi  fiipiles.  Sic  *7;  fr  tf4-  habent  duos  me* 
dlbs  propaftiortales  36  &4S.  fr  ^cus  3 cubi  af. 
£riu*  in  fcj  deinderia^rodudu  9idu6us  fecit  47» 
Sicut,  fr  lato* 4^  cubi  tf4.  prua*  in  fe , deind*  in 
produftnm  1 6.  dudus  facit  tf4.  Vade  propprii^ 
eft  inter»7A®4*  ipfa,qua:  cil  iaser  3. 
fr  4.  fed  tripUel  jfee  repetiu . .«  ^ 

THEOR» 


DE  SPECIALI  NVMERORVM  PROPORTIONE  «75 


THEOR.  HI.  PROPOS.  XX.  Euel.  i*. 

Si  tres  numeri  deinceps  fmt  praporlionaler, 
primus  autem  fit  quadratus ,<y  tertius 
quadratus  erit . ' 

Sint  9.3S.  /44,  continue  proportionales . Dica 
quod  fi  9.  e/2  quadraun  , & lartium  144.  cjji 
quadratum . 

Quia  cum  inter  9.  M44.  cadat  vnu*  medius 
roportioualis  erunt  plani  fimilesex  propof  U. 
iiiui , Se  ita  ex  definitione  proportionalia habe- 
buntlaterat  Quare  ita  erit  }.  ad  }■  vt  latus  alius 
144.  ad  fui  ipfius  alterum  latus  : fcdj  Se},  funt 
zqualea ; Ergo,  Ic  latera  numeri  alius  144.  erunt 
arqualia  ll.  Sr  n.,  quare  quadratur  erit . 

THEOR.  IV.  P R O P O S.  XXI.  Eu  ij. 

Si  quatitor  numeri  deinceps  fint  proportio- 
nales O-  primus  fit  Cubus  s quarius  . 
- etiam  Cubus  erit. 

Sint  quatuor  numeri  17.  45.75. 8ruf.  conti- 
nue proportionales . Dico,  quod  fi  primus  fit 
, Cubui.  8c  r limum  quaque  rubum  rite . 

Probatur  a.  Nam  erunt  fimiles  folidi  primus 
vj.Se  quartus  125  eo  quod  inter  eos  duo  medi) 
proportionales  numeri  intercipiantur  cx  prop.is. 
Quare  ex  definitione  Ita  erit  3.  ad  3.  Sr  hic  ad 
3.  vt  latus  primum  ad  larus  fecundum,  Sr  hoc  ad 
latus  tertium  numeri  115.  Sed  }}.  te  j.  funi  nu- 
meri squales  . Vnde  latera  numeri  Ili.  eruat 
inuicem  xqualitcr  xqualia»  quare  cubus  erit . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXII.  Euc.jf. 

St  duo  muneri  inter  fe  rationem  habeant, 
quam  quadratus  ad  quadratum,fi pri- 
mus quadratus  [11,  etiam  fecundus 
talis  erit , 

Sl  fit  35.  quadratum  ad «4.  numerum,- vt  qua- 
dratum 9-  ad  quadratum  16.  Dica  etiam  »«- 
noeram  64.  efie  quadratum . 

Probatur  . Quia  Inter  quadratos  9 8r  iS.  ct- 
ditvnus  proportionalis  numerus  V.g.is. ex  pro- 
pof.  11.  huius  ,fed  ita  eft  quadratus  |5.  sd  nume- 
rum 64.  Ergo  cx  propof.  18.  etiam  inter  }6.  Sc 
64.  cadet  vnus  medias  proportionalis  . Videli- 
cet 4?.  Ergo  ex  propof.,0.  huius.  Sl  jd. cit  uu- 
merusquadratus  , talis  erit,. & 6q. 

^a»sa . . - . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXIII.E0.s5. 

Si  duo  numen  inter  fe  rationem  habeant, 
quam  cubus  numerus  ad  cubum  nume- 
rum , /i  primus  fit  cubus,  talis  quoque 
erit  fecundus.  \,t- 

Slot  6q.lt  116.  numeri,  qui  habeant  rationem 
eam  inter  fe,  quam  8.  obtiaer  comparatus  ad 
numerum  J7.ambocubot . Duinfi  tq-  cii  Cnbiu, 


quod  talis  quoque  erit  H6 

Probatur»  quia  inter  8.  Sr  17.  vtpote  inter  nu- 
meros Cubos  cx  propof.  19.  huius  duo  proportio- 
nales cadunt  numeri;  Quapropter  ex  propof. S. 
Cadent  quoque  tales  numeri  duo  proportionales 
inter  64-  Se  119.  Quare  ex  propof.  it.  cum  64* 
Cubus  ponatur»  talis  quoque  erit  numerus  t<6. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXIV. 

Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps 
ceps fint  proportionales.  Tertius  ab  vni-  * 
late  quadratus  erit,  (y  vio  intermijfo 
quilibet  fequens . Quartus  autem  Cubus, 
(y  duobus  intermiflis  quilibet  alius . 
Septimus  autem  Cubus  jimut , <y  qua- 
dratus , (y  quinque  tntermijjis  omnis 
alij.  ■ 

S Int  ab  vnitate  continui  proportionales 
A B C D E 

1*1  4 8 16 C qi  «4  r»8  s?6  51* 

«5*4.  »4«.  4ps6  r 

Primo  Dica  tertium  4.  'fi  quadratum , & iVer- 
rulffa  vuo,  fixtum  1 6.  ifie  quoque  quadratum,  & iu- 
lermifio  ruo,  aU-nun  «4.  effc  quadratum,  «f  fic  fe- 
quendo. 

Probatur  . Nam  : Quod  4-  Gt  Quadratus  nu- 
merus.indc  patet:  quia  fubduofiua  arqualibus  nu- 
«umeris  xfc  a.  continetur  ex  definit.  4.  Siqui-, 
dem  Vnitas  eft  ad  ».  vt  >.  eft  ad  4.  fed  vnius  mev 
titur  J.  per  fe  Ipfam,  ergo , flr  metietur  nume:  US 
...  numerum  4 per  fe  ipfui*, nempe  per  s.  Quod- 
autem,  flCaiij , qui  intermtifo  vno  fucceduot  fint 
quadrati, etiam  patet  ex  propof.  so.  eo  quia  inter- 
mediec  inter  vcrumqoe  medius  proportionalis 
v.g.  inter  4.  8r  16.  numerus  8. At  4 eft  Quadra- 
tus quapropter,  Sr  i<S.  erit  quadratas  ex  pa.s  i.h. 

Secundo  Dico,  quod  quartus  ab  vnitate  Cubus 
fit.  Nam  Vnitas  eft  ads.  vt  4. ad  8.  eodemque 
modo  vnitas  menfutabit  1 vt  4.numeru  8.Sed  iam 
cx  primp  partit  probatione  a.  multiplicans  a.  Sr 
per  fc  ipfum  generat  4.  Ergo  etiam  modo  1 mul- 
tiplicans 4.  faciet  8.  Ergo  8.  Cubus  erit.  Quod 
autem  intermiilis  duobus  » omnes  ali)  fint  Cabi» 
patetex  19  propof.  quia  inter  8.  Sr  «4.  duo  me- 
dii proportionales  numeri  intercipiuntur . 

Tertii  Septimus  ab  vnitateoftcnfus  eft  cubus, 

vt  patet  cx  numero  D,  quia  occupat  cum  locuijl 

poft  primum  cubum  imermiflis  duobus  : Eft 
quoque  Quadratus : quia  poft  primum,  Sr  iecun- 
dum  Quadratum  intermiflb  vuo  occurrit:  Ergo 

fimul  enc  Cubus,  it  Quadratus . 

•/  v ’ • . <■:  •; 
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THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXV. 


Si  ab  vnilale  quoecumijue  numeri  pro- 
portionales deinceps  fuerint  ; qui  veri 
pofl  vnitatem  Quadratus  fit , <y  reliqui 
omnes  Quadrati  erunt , & fi  qui  pofl 
vnitatem  fit  Cubus , &•  reliqui  omnes 
Cubi  erunt . 

• Ql  fiat  ab  vnicate  continue  proportionales  nu- 
ci!) meri  1.4.16  64.  iy6. 1014.  & primus  4*fic 
Quadratus . Dicit  reliquos  omnes  efie  quadratos . 

' Probator.  Qui*  j cum  fint  tres  proportioni* 
les  4. 16.  64.  primufque  4.  fit  quadratus , Sc  ter- 
tius quadratus  erit ; Eodem  modo,  cum  16.64. 
&*»56.  fint  continui  tres  proportionales , & 16. 


fit  quadratus  ergo  ex  propof.  10.  huius,  &riy6. 
erit  quadratus,  8e  fic  de  reliquis  . Nam  nunu  rus 
4.  ex  hypothcfi, numerus  verd  16.  quadratus  co, 
qubd  ex  prop.prarc.  fit  quintus  ab  vmcate  . 

Probatur  quoque  dc  cubis  eodem  modo . Nam 
z.  3.  4.  y.  6 7 

fi  fint  8.  64.  yu.  4096.  J1768.  161144.  quar- 
tus ab  vnitate5li.  Cubus  erit  ex  propof  anteerd. 

duobus  Intermiflis  ex  propof.  19.  161144  erit 
quoq;  Cubus.  Sic  quia  primW  8.  ex  hypothcfi  eft 
Cubus  : Ergo  cx  prop.ap.  numerus  quoq;40p6. 
Cubus  erit  ob  duos  proportionales  intermedios 
64.  & yu.  Cum  autem  yii/quartus,  6c  quintus 
4pc6.  fint  cubi,  & ita  fit  tertius  64.  ad  quartum 
511.  rt  51*.  ad  4096.  ex  propof.  ai  huius, ccrri- 
us  quoque  64.  erit  Cubui . Ctim  rerb  tertios  64. 
fit  cubus,  etiam  ob  duos  proportionales  4ncer- 
tnedios  . Sextus  1*768.  Brfic  dc  reliquis. 


T R A C T A T V S XI- 

IN  IX-  LIBRVM  EVCLIDIS  l 

P A R S TERTIA.  • 

De  Planorum , Solidorumque  generatione , & innent  ione . 

• r*  ' '•  r\Y‘  t- ’ • •/'•**•  Ja.:  **  \ ' 

Ic  agit  Euclides  de  planis,  folidifque  numeris  inueniendis,  etiam 
i Quadratis,  & Cubis ; Sc  quirit , qui  numerus  multiplicans  alium 
Cubum  , vel  Quadratum  efficiat , aut  etiam  numerum  lolidutn 
aut  planum  ; Reliqua  vero  de  quibus  pertraibit  de  nurrietis 
paribus  , & imparibus,  & de  perfers , & imperfeftis , non 
putauimus  inter  elementa  neceffiirio collocanda.  Cum  nomen  vtx  confeqwan- 
turin  alijs  partibus  mathematicis  i liibftitujmus  autem  Expenfionem  de  xqui- 
potentia  numerorum,  & inuentione  Quadratorum  , qui  tranatus  lib-  ,o. 
deieruiunt , fit  abfolute  ncceflanj  fuht.  v 

* C R numeri»  7.  qni  dlhidatur  In  duas  parte» 
O In  Be  4 multipliccturqoe  totus  per  $.  Se 
fient  11.  deinde  ducatur  , in  fe,  St  fiat  quadratum 
9-  in  aitcratnque  parttm.Sr  fiat  ,1.  Dit^uid  pU- 
numerus  I ».  dr  <ji ledratoi  9.  aquantur  plano 

Probatur.  }.  multipllcauit  4.  8r  fi.clt  planum 
t*.  St  fe,  Sc  fecit  9.  Ergo  ei  propof.  17.  fept.  ite 
erit  J.ad  4.  et  9.  ad  Ia.  Rurfusidem  j.  multi- 
pllcauit fe.  Se  fecit  9.  multiplicauit  quoque  7, 8e 
fecit  it.  Ergo  ex  eidem,  ita  fe  habet  j.  ad  7 «9 
adii.  Quia  ergo  eft  J.  ad4.vt9.  ad  11.  Ergo 
componendo  erit  3 . ad  8t  4,  fimul,  *t  9.  ad  9 Sc 
11 . fimul ; fcd  eadem  proportio  eft  j.  ad  }.  St  4. 
fimul,  qu*  ,.  ad  7.  & eadem  proportio,  quar  eft  i. 

.7* Tt  i '*1  ett  9,  ad  ii.  Ergo  eadem  proportio 
erit  9,  ad  9.  & ii.  que  9.  ad  11.  quare. x prop. 
9.  lib.  f.  erunt  aquales  inter  fe  9-  8r  1 , . fimul, ac 
it.  quod  eidem  9.  eandem  dicant  propoi  tionem  e 
h*c  propof.  oftenditur  de  irnela  propof.  4.  i.,. 


EXPENSIO  I. 

■ ■ ??-• 'j:'  • -f  .**  . 

Ve  humerorum  aquipotentia  ad  gignendos 
aequales  planos . 

Sicut  lineas Ifb.  i. Euclidis  oftendimus arqul- 
potentes  , 8:  in  diuerfas  partes  fe&as,  poffe 
«quiualere  quadrato  totius . Sic  nunc  idem  vi- 
dendum eft  dc  numeris  t Cu  Euclides  de  his  non 
agat;  fcd  acutiflime  Clauius  , veriim  cum  eius 
oftfcnfioncs  rifar  nobis  fint  difficiles,  alias  attuli*’ 
mus,  qua»  faciliori  pede  percurri  poifint. 

THEOR.  I.  PROPOS.-I 
Si  numerus  aliquis  in  duas  partes  fecetur 
Planus  numerus  totius , partijq ue  mul- 
tiplicatione confurgens  aquatur  quadra- 
to, eiufdem  partis,  partiumque  plano . 
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COR.OLLAR1VM  I. 

* r T Inc  (ducitur  i quod  idem  dicendum  de 
i J alia  parte  . Nam  totus  7.  multiplicatus 
per  4.  nempe  s8.  aequabitur  quadrato  ipfius  4. 
nempe  numero  1 6.  &r  plano  partium  hoc  eft  , nu- 
mero ii.  In  quo  confi.ierandum  eft  ,quod  partiu 
numerus  eft  in  vtroque  idem»  nempe  ia.quonian\ 
parte*  fuiu  atedem  3.  &4.qu*fe  inuiccm  multi- 
plicant . 

COROLLARIVM  II. 

[ Inc  etiam  cft,quddfi  affumarur  aliqui* 
l'  alius  numerus  pr«ecer  partes, fir  ipfar  par- 
te*; iotumqne  multiplicetur;  planus  numerus 
'partium, per  illum, alium  numerum  multiplicatus 
arquabitur fotias  plano  cx  eo  alio  numero  confur- 
gente;  Sicj.&r-f.  partes  0umeri7.fi  multipli- 
centur per  t.  alium  numerum, dabunt  planos  nu- 
meros 15  &ao,  fimul «quales  plano  35,  ex  t.  per 
•j . genito : Ratio  vero  eft  eadem  : Nam  ita  eft  1 J. 
ad  ao.  vt  j.  ad  4.  ob  numerum  t.  multiplicantem 
& it . ad  35.  vt  J*  *d  7.  ob  eundem  5.  multiplican- 
tem ex  17.  fi  primi  . Quadcre,  fi  eft  15.  ad*0.vt 
3. ad 4. erit etiana componendo  ij.ad 
fimul , vt  J.  ad  3.  & 4.  fimul ; ied  3.  ad  3.  8t  4 fi- 
mul  eft  eadem, quam  3 ad  7.  Se  3.  ad  7.  eadem.qux 
i5^d  3J  vtdixi . Ergo  proportio  ij.ad  15. 8r  ao. 
fimul  erit  eadeu*,  quae  15.  ad  J 5.  Ideoqueex  pro p, 

9 hb.  5.  arquales  erurtt  numeri  15.  &-30.  fimul» 
ac  35.  cum  adeofdem,I5.  numerus  elndcm  dicat 
proportionem.  Hoc  etiam  oftenditur  de  lineis 
lib.4.  propof.4. 

COROLLARIVM  III. 

E LUcito.  Quod  etiam  fi  numerus  in  plure* 

, partes  , quam  *.  fecetur,  idem  tamen  ertt.vt 
fi  7.  fecetur  in  3.  4.  & a.  Nam  totus  numerus  per 
aliquam  partem  V.  g.  3.  vel  aliqu  m alium  nume- 
ruru  multiplicatu*,  aquabitur  fingulis  partibu* 
per  eundem  numerum  multiplicati*  ; & fimul 
fumptis  eadem  ratione,  fic  fi  J.  a.  & 2.  multiplice- 
tur per  3 . hi  facient  9. 6.  & 6.  qui  aequabunt  21. 
numerum  confurgenttm  ex  7.  in  3.  du&o . 

theor.  ii.  propos.  ir.  • 

Si  numerus  in  duas  partes  diuidalur,  pla- 
ni duo  fub  purt/fati  & 10,0  comprehenfi 
sequantur  quod  rato  totius . 

numerus  7.  diuifus  ia  duas  partes  J-  Sr  4. 
O «rex  10(67.  8t }. fiat  planus  11. St  ex?-*  4- 
planussg.  Dito/’.,  duo  ptaua  aquari  lotius  qua- 
drato 4».  * 

- - 7 . . 

’•  1 7 \ 

11  4,  18 

* FJRobatur.  Nam  quia 7. multiplicat  7.81 J- 
r St  facit  49.  Sr  11.  erit  3 ad  7/74  »!.  ad 
40.  Sic  quia  multiplicat  fe . 8t  4 erit  4.  ad  7.  « 
»8.  ad  40.  ea  ptopof.  17. 1.  oft.  cumque  7.  multi- 
plicet j.Se  4-  cr«  «Jc"  PIOP°rt'°  * *d  ' »“*  * !' 
ada8.  Ergo  componendo  erit  j aJ  J.Se  4.  fimul, 
quae  a,,  ad  sl.ftc  18.  fimul  . Sed  proporuo  J.  ad. 
j.  tc  4.  fimul  eft  eadem  i qu*  |.  ad  7 . & ad  7* . 


qu*  4t.  ad  49.  ergo  ita  erit  at.  ad  af.  fic  18.  fimul 
vt  a 1.  ad  49.  quare  ex  propof.9.1.5  erunt  «quales 
4i.fif  a8.  fimul  ipfi  49.  Id  oftcnd.propof. 3.1.2.  do 
linei*. 

THEOR.  III.  PROPOS.  III.  - 

Duo  quadrata, cum  duobus  numeris  planis, 
ex  lateribus  eorum  effecla , aquantur 
quadrato,  ex  duobus  lateribus 

tanquamvnoaffumpta. 

■ ■ 

* QIc  quadratum  id.  Sr  quadratum  9.  quorum 
J latera  fint  ..Sr  ,.  Sr  duo  plani  ea  eorum 

lateribus 4,81 7;  effteii , qui  erunt  it.it  ia. 

i 4 ' ' 

11  7 at 

■ , ia  la  16 

4 9 . ■> 

D‘CO,  quod  ha'  omraa  Hmul  aquOrtut  quodroto 
totus  numeri  3 A 4.  Vt  vno  lati  r.-  aftuttipti  nem- 
pe 7.  rulus  quadratum  eft  4,.  * 

Probatur.  Duo  plani  ex  toto  7. 8r  parrbusj. 
&4  produ&i  octnpc  ai.  8rl8.  exptaced  .arquani 
tut  quadrato  totius  7.  Stdtx  1 huius  planos  na-, 
mreus  fi'b  eotocomprebenfus,  8t  parte  , ttat  8e 
18.  aquatur  quadrato  ex  parte  illa  compr-hende- 
te,  «r  plano  numero  i partibus  cnmprchcnfo,  S: 
ideo  plunjj  U.fquati  rquadrato9.ex  ,Sr  plano  nus 

mero  11.ex  j.ar4  multiplicatione  effcao.ficut  pia 

nus  1-i.xquatur  quadrato  id.  cx  4-Sr  plano  eide  lia 
Ergo  quadi  acum  16.  & 9 • cum  planis  numeris  IX. 
arn..ex  lateribus  eorum,,  «r  4 ae.mabunr  qua- 
dratum ex  ijs  later  bus,  « »no  hoccll,.  quod 
eft  4«  cun\  arquenc  planoa  at.  & 18  xquantes 
fimul  quadratum  totiu»  7.  Oftenditur  de  Hneil 
propof.  6. 

THEOR.  IV.  PROP.  IV. 

Si  numerus  bifariam  filius  fit , & quidam 
numerus  et  additus  ■ Quadratum  dimi- 
dij  cum  numero  adtelio  aquat  planum 
numerum  ex  toto,  & aduBo per  adie - 
Ilum  multiplicato  , (y  quadratum  di-' 

midij . 

44  8 

* O It  numerus  8.  & diuidatur  bifariam,  S-  fit 
J 4.  addaturque  j Se  finit  7.  Sr  j.  cum  8 toto 

/inc  1 1 .cx  quo  II.  toto  cu  addito  |.  fiat  planus  nu- 
merus,,. Inde  ex  dimidio  4.  fiat  quadratum  1«. 
Duo,  quod  planus  numerus  q J.  cr  quadratum  16. 
aquant  49.  quadratum  lattril  7-  dimtdq  4 eum  ad  t- 
803  Quod  , 8t  oftenditur  propof.S.  de  lineis  1.1. 

Probatur.  Nam  planus  exll.at  J.  xquat  cx 
Cotoll.J.propof.t  duos  planos  fub  medietate 
duplici  4.«:  4 8r  J.adic&a  comprehenfos;  nempe 
ii.&ta.  8t quadratum  ex,,  nempe  9-  Si  ergoads. 
damus  etiam  quadratum  cx  4.  hoc  eft  id.  habebi- 
mus duosplanos  numeros  ex  lateribus  quadrato- 
rum, St  dno  quadrata  . Sed  duo  quadrata  , &•  duo 
plani  ex  lateribus  quadratorum  aquant  quadra- 
tum e*  lateribus  pro  vno  latete  fumptis  ex  J.prtfi- 
- Z - pof.  - 
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pof.  huius , Quare  arcuabunt  quadratum  49.  ex 
dimidio  cum  adie&o  numero : Siquidem  duo  pla- 
ni ex  lateribus, non  ex  toto  numcrb»  fr  vmco  g. 
fcd  ex  dimidio, eius  facU  funt,  vt  duoefle  polline, 
& ideohi  plani  obtinent  latera  ex  dimidio  nume- 
ro 4.  pro  latere  ,fr  pro  alio  ex  adie&o  3.  confti- 
tuta,qu*  fimul  addita  vt  fint  7-faeiuftt  quadratum 
49.  cui  duo  quadrata  ltf.  fr  9.  & duo  plani  ex  ip- 
forum  lateribus  la.  & 1 2.  arguantur  cx  propof.j. 
huius  • 

'a  THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Si  numerus  fecetur  in  paries  aquales,  &• 
inaquales  numerus  planus  fui  partibus 
inaquahbus  contentus  vna  cum  quadra- 
to, quo  maior  pars  dimidiam  fuperat, 
aquatur  quadrato,  qui  ex  dimidio  cna- 
fcitur  . 

•Q  It  numero»  IO  It  fecetur  in  p»rte»  ftjuilei  in 
Ct  f .fr  5 .&  in$qua!es  in  7 .Se  3 .fr  numerus, quo 
7.  maior  pars  fuperat  dimidiam  Dkhquod 

pLnms  r «*Nfr*J  SI.  rar  3 »7.  prudkfiuj  vni  cum 
quadrato  ex  I.  hoc  eft  4 aquat  quadratum  »5.  cx 
medietate  numeri  h hoc  eft  J. 

* Probatur  . Quia  ex  1. huius  Coroll  f.planns 
numerus  si.  ex  3 Se  7.  i narqoal ibus  partibus,  ae- 
quat duos  planos  numeros,  ex  a.  fr  2.  per  3.  ge- 
nitos, nempe  6.  Se  6.  Se  quadratum  9.  cx  3.  pro- 
diftem,fi  ergo  addamus  quadratum  4-ex  2. erunt 
duo  quadrata  4.  & 9.  eum  duobus  planis  6 Se  6. 
«qualia  quadrato  25.  ex  eorum  lateribus  confur- 
gente,  vt  vno  fumpto  ex  prop.  j.qu*  funt  a.  fr 
3.  Se  faciunt  J.  Quod  veri  planus  numerus  2(. 
ex  ).8e  7.  genitus  duos  planos  6 Se  6.  cum  quadra- 
to 9.  ex  3.  exequet ; patet  ex  Coroll.  3.  propof.i. 
nam  7.  in  tot  partes  diuidi  poteft,  hoc  eft  in  par- 
tem , qua  medietatem  fuperat  2.  & in  partem, qua, 
medietas  fuperat  minorem  a .Se  in  ipfam  mino- 
rem 3.  iiquidem  tanto  deficit  minor  pars  a me- 
dietate,quaoto  maior  fuper  medietatem  augefeir, 
& 7.  maior  eft  medietate  numero  a.  ficut  3.  eft 
m. nor  medietate  eodem  numero  2«  Oftenditur 
pro p.  7.  lib.  2,  de  lineis  • 

' . ■ » 

pXPEN  S I O II. 

De  Planorum , Solidorum  , Quadratorum  , 
tS"  Cuborum  generatione . 

MV  triplicatio  et\  ili»,  qui  generat  numero» 

. planos»  vel  folidos  . Vndchic  queritur; 
quinam  numeri  inuicemtnultiplicati, Quadratos, 
Se  Cubos,  fcu  Planos,  Solidolque  numeros  effi- 
cere poffint  • 

THEOR.  I.  PROP 0 5.  VI. 

Si  duo  plani  fimiles  numeri  multiplicantes 
fe  mutui  , fccciint  quendam  numerus 
pias  udus  Quadratus  erit. 

'1  *•  ‘ ’ . 

Sint  duo  plani  fimiles  6 . Se  14.  qui  fc mutub 
multiplic ent , Se  geacicnt  144.  Dkq  hwtt  ntt' 
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merum  tffr:  quadratum Quod,vt  oftendator,mnf. 
. tiplicandus  tft  numerus  6 in  fe,  fr  f^cict  3tf.fr 
fic  6.  numerus  multiplicabit  fc,  & numerum  24. 
vnde  ex  propof.  17.  iu  erunt  multiplicantes  6. ad 
24.  vt  geniti  Jtf.  ad  1 44.  fcd  ex  propof.  11.  lib.8. 
inter  planos  fimiles  vnus  medius  proportionalis 
, cadit  numerus  V.g.  Inter*  6.  & 14.  cadit  12.  Ergo 
etiam  cx  propof.8.  lib.  8.  cadet  inter  genitos.  Se 
eadem  proportione  gaudentes  3tf.fr  144.  Cadat 
igitur,  & fit  7*.  Cum  Igitur  36.  7».  Se  144.  fint 
« tres  continue  proportionales  , primufque  36.  fit 
quadratos  ex  propof.ao.  lib*  8.  Se  fecundus  144. 
quadratus  erit , quod  oportebat  oftendere . 

THEOR.  II.  PROPOS.  V1L 

Si  duo  numeri  fe  [e  mutuo  multiplicantes 
faciant  quadratum  ,fimtlts  piam 
erunt  . . , 

Sint  6.  Se  24.  qu!  faciant  fe  {nuicem  multipli- 
cantes  quadratum  144.  Dico,  quod  i/H  tumeri 
6.&  24.  fimiles  plani  erunt.  Nam  primus  6, 
multiplicet  fe  , & faciat  36.  Erunt  duo  numeri 
quadrati  144.fr  36.  inter  quos  interucniet  aliquis 
proportionalis  numerus  medius  cx  propofli  8.1.8. 
Et  quia  6.  multiplicando  fe,  Se  24  facit  3tf.fr  144. 
erunt  io  eadem  proportione  geniti,  fr  generantes 
6.  & 24.  Vnde  etiam  inter  mos  cadet  ex  propof. 
8.  lib  8.  aliquis  proportionalis  numerus  iz.  Qua- 
propter cx*  propof.  13.  erunt  fimilesplani  6.  fr 
M-  V 

COROELARI V M I. 

Elicitur . Quod  fi  duo  numeri  quadrati  etiam 
JT  aequales  faciant  quondam, ifte  faflus  erit  qua- 
drafus . Quod  duo  quadrati  facientes  fint  pla- 
ni fimiles,  co  quia  quadrati  ponantur,  vt  diximus 
in  ollcnfione  propof.  18. 1.8. 

COROLLARIVM  II, 

E Llicitnr  quoque  quod,  fi  quis  numerus  qua- 
dratus alium  multiplicans  faciat  quadratum, 
lltc. alius  multiplicatus  quadratus  erit  . Erunt 
enim  ex  hac  7.  propof.  plani  fimiles  . Vnde  In- 
ter eos  medius  proportionalis' cadet  aliquis  nu- 
merus; qua  ex  re  ex  propol  20.  lib.8.  fi  primo* 
fit  quadratus , fr  fecundus  quadratus  erit . 

THEOR.  III.  PROP.  VIII. 

Si  compofitus  numerus  aliquem  multiplum 
chns  creet,  aliquem  alium,  produfius 
/olidus  erit. 

‘ i 

NVmernj  compofitus  6.  multiplicans  quem- 
.libcl  alium  numerum  4.  faciet  alium  ali- 
quem puta  »4.  Dicogmtum  »4.  t/ir  Solidum  . 

Probatur  numeru»  6.  dicitur  compofitu» . ] uq. 
metittureum  aliquis  nomtrus  ptzter  rnitatem  ! 
Sit  ergo  qui  metiatur  S.  per  3 . ideft  ter  replil 
catus . Proptercaquc  » multiplicus  j.  facit 
6.  multiplicans 4.  procreat  14.  cum  ctgo »4.  con- 
furgat  i multiplicatione  trium  numerorum 
4-  ca  definitione  4.  lib.8.  fafiu»  ,4.  fol.du»  na  * 
metus  edt.  . • 


THEOR. 
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THEOR.  IV.  PROP.  IX. 

St  Cubus  numerus  fe  ipfum  multiplicans 
factat  aliquem,  produci us  Cubus  erit» 

"VT  Vmerus  Cubus 64.  fe  multiplicando  pro- 
J.N  creet  aliquem  nempe  4096.  Dico  bunc  quo- 
que  iffi'  Cubum.  Repertum  fit  Utut  Cubi  64.  quod 
eft  4.  8e  ex  hoc  4.  in  (e  fiat  1 6.  & deinde  16.  mui- 
tipl icetur  per 4.  erunt 64. 

ProprelT.  1.  Idem  4.  fc  multiplicando  fee1t  i6.Se 
multiplicando  1 6.  generauit  64.  | Quapropter  ex 
prop.  17.  fept.eademproportio  erit  inter  4.  Se  16, 
quareft  inter  16.  Se  6 4.  Sed  vt4.  metitur  16.  pec 
4- Se  16.  64  itavnitas  metitur  4.  per  4.idcft  vni- 
tas  quater  accepta  facit  4.  ficut  4-quater  acceptus 
componit  numerum  16.  Se  16.  numerum  64. 
Quamobrem  eadem  pars  erit  vnitas  numeri  4. 
qu*  4. numeri  itf.&r  qua:  16»  numeri  64.  Vnde  in- 
ter vnltatem»  Se  numerum  64.  duo  medij  propor- 
tionales cadunt  numeri  4 8e  1 6. 

ProgrelT.  a.  Confiderandum  vero  eft  * e(Te  ita 
vnltatem  ad  fy.vt  64  ad  4096.  Quonia  04.  multi- 
plicando  fe,ideft  fexaginu  quatuor  vicibus  accep- 
tus generat  4095.  ficut  vnitas  64.  vicibus  accepta 
facit  <$4  Qu^re  eadem  proportio  erit  inter  vnica- 
<em>&  64.  quae  eft  inter  644.  Se  4095. 

Sed  ex  primo  prog.  inter  vnltatem,  & 64.  duo 
medij  proportionales  numeri  intercipiuntur,-  J-r- 
go  quoque  ex  propof.  8.  lib.  o €t.  cadent  inter  64. 
& 4 196.  etiam  duo  proportionales  numeri  inter- 
m edi)  . Quadcrd  ex  prop.  1|.  1.  oQ.  cum  64.  fit 
Cubus , lalis  quoque  erit  numerus  40 96. 

THEOR.  V.  PROPOS.  X. 

Si  Cubus  numerus  Cubum  multiplicans 
faciat  ahquemyprodttttus  Cubus  erit. 

Sit  Cubus  8.  qui  multiplicet  Cubum  »7.  Se  fa^ 
ciat  ai<5.  Dico  bunc  qnequetfie  cubum  . 
Probatur  . Nam  /i  8.  multiplicet  fe  produdus 
<f4.  cubus  erit  ex  prarced.  Se  quia  8.  multiplicauit 
duos  numeros  8.8?  37.  te  generauit  64, 8e  216. 
eadem  proportio  erit  ex  17.  1.  f?pt.  inter  genitos 
64.  8r  at 6.  qua;  eft  inter  generantes  8.  Se  37.  fed 
Inter  iflos  duo  medij  proportionales  cadunt  nu- 
meri,  cum  fint  cubi  ex  propof.  19.  l.*o&.  Ergo  er 
propof.  8.  inter  64.  &r  ai  6.  Quapropter  ex  prop. 
«I.  I.06.  cum  primus  64.  ex  praeced.  fit  Cubus 
etiam  fecundus  216.  Cubus  erit . 

« THEOR.  VI.  PRO  P.  XI. 

. • • • V'  . ■ » . 

Si  Cubus  numerum  aliquem  multiplicans 
faciat  Cubum  > ille  multiplicatus 
Cubus  erit. 

CVbus  numerus  ^.multiplicans  aliquem  v.g. 
8.  faciat  Cubum  a 16.  Dico-8.  quoque  cubum 

ejje  . 

Probatur  eodem  argumenti  methodo:  Nara 
»7.  multiplicet  fc;  8e  faciat  719.  Itaque , quia  27. 
multiplicauit  »7.  Se  8.  generantes,  Se  protulit  ge- 
nitos 7x9.  te  6.  eadem  proportio  erit  ex  pro- 
pof.  17,  fcpt,  inter  27.  & 8.  quae  reperitur  inter 


7%9-te%\6.  Veriim7ip.  Se  z\6.  funt  Cubi  j hic 
quidem  ex  hypothefi,  ille  autem  ex  propof. 9.  Be 
hac  de  caufa  ex  propof.  19.  lib.oft.  in ter  cos  duo 
nfeft proportionales  interponuntur.  Er£o  etiam 
e^^lib.8.  inter  17.  &8.  Vtidecx  propof.  ai.  1.8. 
cum  primus  27.  ex  bypothcfi  fit  cubus,  etiam  fe- 
cundus 8.  cubus  erit. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XII. 

Si  numerus  quifptam  fe  multiplicet  , in- 
genitus fit  Cubus,  generans  quoque 
Cubus  erit . 

SI  64.  genitus  ex  multiplicatione 8.  in  fc  Cu- 
bus eft . Dico,  & numirumS.qm  fuit  in  Jc  ntul- 
tiplicatus  Cubum  tjje . 

Multiplicetur  rurfus  64.  per  8.  Se  fiant  fia. 
qui  cubus  erit;  quia  eft  produdus  ex 'multiplica- 
tione numeri  8.  in  fe, rurfus  numeri  8.  in  produ- 
fium  64. ex  fui  multiplicatione  exortum . Qua  ex 
te, cum  numerus  <$4.  numeturp  aliquem  multipli- 
cans generet  Cubum , multiplicatus  8.  cx  pr.ee. 
propof.  Cubus  erit. 

EXPENSIO  III. 

f 

De  numeris  quadratis  inuenieniis  . 

AD  libri  9.  demonftrandas  propofitiones 
ifta  omnino  Expenfio  cft  neccffaria,  cbm 
enim  ibi  agatur  de  inuentione  irrationalium  mul- 
tarum, inter  eas  quaedam  funt,  quarum  i nuent  io 
n Inuentione  numerorum , qui  cum  aiijs  nume- 
ris, vel  quadratum  efficiant , vel  etiam  non  effi- 
ciant , prout  res  poftulauerit,confiftit. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XIII. 

Duos  numoros  quadratos  inuenire,  itavl 
corhpojittis  ex  tpfis  quadratus  quoque' Jit . 

EX  propof,  17.  lib.8.  reperiantur  duo  numeri 
plani  fimiles,  quorum  vterque , vel  par  fit  , 
vel  Impar  V.  g 10.  Se  40.  detrahaturque  minor  i 
maiore , Se  rei  iquus  par  erit , nam  etiam  detfa&o 
impare,  ab  impari  refiduus  numerus  par  reperi* 
tur,  quia  auferendo  impar  aufertur  differentia 
vnitatis,  qua  differebat  maior  d par»  ,8e  fic  relin- 
quitur par  . Quare  cum  refiduum  fit  par  fi  30* 
diuidatur  per  medium , vtfic  if.  Si  ergo  40.  pla- 
nus numerus  maior  multiplicet  minorem  planum 
10.  fiet  numerus  quadratus  400.  ex  6.  propof.h. 
Deinde  multiplicetur  15.  in  fe , medietas  refidui» 

& fiet  quadratus  aaf.  Dico  igitur,  quod  fi  duo  h$e 
quadrata  addantur  fimul , Quod  fiet  numerus  qm 4- 
draius, quali  1 e fi  61  J. 

40.  ablatus  10,  Refid.  30.  med.  15. 

10.  in  40..  dat  400.  it.  in  If. ‘dat  325. 
Addici  a»f.  &400.  Sunt  6a$.  qiud. 
cuius  radix  3?.  iJeft  10.  & 15. 

Prob.  ex  propof.  4.  huius.  Nam  ibi  oftendi- 
mus,quod  fi  aliquis  numerus  dimidius  fic,  cui  ad- 
datur aliquis  numerus,  Se  fumma  in  fe  multipli- 
cata faciat  quadratum,  quod  hoc  erit  arquale  qua- 
quadrato  ex  lpfius  dimidio,  fine  adic&ione  jum~ 
pto,  & plano  numero  confurgcnti  ex  fumma 
• Z 1 adic&i, 
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addiedi . & totius  pro  vao  latere»  & adied»  tan- 
tum pro  alio  . 

Sic  itaque  hic  fecimus  . Sumpfimus  numerum 
3©.addidlmufque  lo.planum  numerum.Arfcciinus 
planum  40.conftitutumque  eft  ex  10  ipfo  adiedo» 
& multiplicato  In  40.  ( nempe  in  totum  30.  cum 
adiedo  10. ) numerum  400.  Deinde  aflumptaeft 
medietas  1 3.  numeri  30.  & fadum  eft  quadratura 
123.  Quare.fi  addamus  400. 6e  »»5.  fiet  quadra- 
tus numerus ; Erit  enim  ille  numerus  «qualis 
quadrato  ex  medietatis /J.  A:  adiedi  10.  fumma 
23.  in  fe  multiplidata  confurgens,  qui  eft  6 aj. 
Numeri  verb  coniundi  fimul400.  ftrHj,  fune 
quadrati,&  »23.  quidem  ex  effedione,Ar  400.  cx  6. 
J»uiui}'qu6d  duos  numeros  cx  quorum  multiplica^ 
tione  gcneratur^ffumpferimus  planos  fimiles . 

P R O B.  II.  P R O P O S.  XIV. 

Numerum  quadratum  imum t , qui  fub- 
duclus  ab  altero  quadrato,  relinquat 
quoque  quadratum  numerum . 

COnftruantur  omnia,  vt  fupra,nlmirum  affn- 
manrur  duo  plani  fimiles  10.  & 40.  pares 
ambo,  vel  ambo  impares, Arfubducatur  alter  10. 
ab  altero  40.  8e  refiduum  30.  bifariam  fccctur,  Ac 
fit  medietas  13.  $e  habebimus  duos  numeros  re- 
quifitos  iq.  nimirum  medietas, Arx? . eadem  nu- 
meri 30.  medietas  cum  addito  10.  multiplicentur 
in  fe  numeri  13.  Se  aj.  & fint  *»3-  & 67  5.  geniti. 
Dico,  quod  fi  minor  77  f.  fubducatur  Jt  maiore  01  j. 
relino*' t 400.  qm  efl  numerus  quadrat  ut . 

Prob.  Nam  fubdudo  quadrato  215.  a quadrato 
624.  reliquitur  planus  numerus  rx  toto  3'Mu  ad- 
dito 10.  8e  additi  10.  multiplicatione  genetatus  f. 
400.  ex  prp c.  Sed  totus, cum  addito  nempe  40. Ac 
additus  10.  fuerunt  duo  plani  fimiles  ex  conftru- 
dione,  ergo  planus  numerus  ex  eorum  multipli- 
catione progeneratus  erit  quadratus  ex  0.  huius . 

P£OBL.  III.  PROPOS.  XV. 

Inucnire  duos  numtros  quudtatos , quorum 
excejjus  non  fit  quadratus  . 

ELlige  duos  planos  nonrfimiles,  V g.  8. 8r  30. 

nempe  totum  ai.  cum  addito  8.  qui  multipli- 
cati inuicem  dabunt  numerum  planum  non  qua-, 
dratum  »40.  medietas  veri  numeri  aa.  nempe  11. 
multiplicetur  in  le,  fiet  numerus  quadratus  lai. 
qui  fimul  additi,  vt  fint  301.  ex  propof.  7.  huius, 
erunt  «quales  quadrato  ex  medicute  ir.  & addi- 
to l.  nempe  numcioty.  quod  quadratum  eft  ?0i. 
Ergo  & lai.  erunt  duo  quadrati  numesi, 
quorum  minor  fubdudus  i maiore  relinquet  pro 
exceflu  numerum  non  quadratum  240. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVI. 

Duos  numeros  quadratos  inuemre  ita , vt 
compofitus  ex  ip fis  non  fit  quadratus, 

18.  Abiit.  8.  RcfiJ.  xo.  Mcd.  j. 

8.  in  18.  dat  144.  * j.  in  5.  dat  25. 
Additi  144.  Se  a;,  dant  Qjud.  169. 
Ciiiui  cadi.  i},  idtft  J.  St  8, 
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Pr«ceptum  i. Eadem conftrudio  fiat, qu«  prius 
Af  afiumptis  duobus  planis  fi  milibus  paribus,  vel 
imparibus,  vt  $.  8e  18.  quorum  latera  fu nt  pro- 
portinoalia  i.&  4.  primi, Xr  ?.atq;  0.  fecundi.  Sub- 
ducaturq;  alter  ab  altero,  & refiduetur  t o.  qui  di- 
uldatu.  per  medium,  Ar  fit  medietas  numerus  S» 
Entque  quadratum  2 S • cx  multiplicatione  nume-  • 
fi  T - in  fe.fimulque  planus  numerus  144.  ex  8.  ia 
■8  «qualis  quadrato  ex  fumma  13 . numerorum  3. 
Ar  8 qui  eft  169.  quadratus  . 

Auferatur  deinde  ex  latere  3.  vnitas , &r  relin- 
quuntur 4.  fiatque  quadratum  a 10.  Dico  t quod 
bx  numerus  10.  compofitus  tum  quadrato  144.  ion 
facit  numerum  quadrarum , nimirum  eorum  quadra- 
torum jummam  »0©.  non  efft  quadratum  . 

Totum  d i0.Ablat,  8.  b.  Rcfid.8.  e Med.  4. 

B 8.  in  d (0.  dat  o ia8.  * 4.  in  4.  dat  10.  Quad. 

Additi  138.  Ac  id.xquant  Quad.  144.  c. 

Cuius  Radix  1 1.  ideft  b 8.  & 4. 

Praeceptum  3.  probationis  gratia  . Artti- 
macur  duplum  numeri  4.  & fiam  8.  Ac  iuxta  cor»- 
ftrudionem  przccdeniem  adiciatur  numerus  8. 
vt  pritis,  Ar  fiat  totum  i>  i0.  Itaque  habemus  nu- 
merum totum  1 0.  d.  ideft  b 8.  cum  adiedo  8.  B. 
Diuidantur  per  mediam  b 8.  & fit  4.  Deinde  mul- 
MfUcctof  4.  in  fe,  Ar  fic  quadratus  10.  Se  multi- 
plicetur poftea  totus  numerus  b 8.  & b 8.  adie- 
dusinvnam  fummam  redadi  hoc  eft  10.  d,  per 
ipfum  £ 8 . adicdum»  & erunt  c IBS.  qui  duo  nu- 
meri quadratus  10.  Ar  1 a8.  planus  numerus  ex  6. 
huius  «quabunt  quadratum  144.  c numerum, 
«xlomma  dim-idi;  4.  Ar  adicdi  s 8.  nempe  1 7.  fe 
multiplicam  is, qui  quadratus  numerus  144  c ap- 
pelletur ob  diftindionem  quadrati  icem  144. 
prioris  prxeepti . 

Itaque  aduertendum  eft  quadratum  10.  coniun. 
dum  cum  plano  fecundi  prxeepti  c 128.  minore, 
vtpote  a minori  latere  10.  per  multiplicatione  8.* 
produdo  xquat  quadratum.  C 144.  Be  coniundus 
cum  plano  majore  144.  primi  prxeepti  tffedo, 
qui  i lateribus  8.  A:  18.  proucnit  zquat  nume- 
rum I0O. 

Obferuandam  quoque  eft  , quod  quadratum 
«44.  c Aranteced.prpc.  I0$>.  habent  lawra.quz 
fola  vnitate  differunt  nimirum  12.  Ar  13. 

Prob.  Nuncpropof.  Itaque  numerus  a 10.  eft 
quadratus,  vtpote  ex  2.  prpe.  produdus  cx  moi- 
qpJicationc  4.  m fe  , fic  144.  quadratus  eft» 
quod  fit  produdus  ex  duobus  numeris  planis  ex 
propof.0.  huius,  qui  fimuiadd.ti  faciunt  nume- 
rum 160  non  quadratum  . Si  eoim  numerus  I0o. 
quadratus,  foret  aut  e fiet  «qualis  quadrato  109- 
prioris  prxeep.  aut  eo  maior.  Seu  eflet  «quali* 
quadrato  poftcriorts  prarccpci  c 144.  aut  ipfo  mi- 
nor, aut  e fiet  quadratura  quoddam  inter  hos  nu- 
meros quadratos  medium  : fed  neutrum  ex  iftis 
clfe  poteft  $ Ergo  non  erit  quadratum . 

Singul*  itaqj  propofitiones  oftenduntur.  Noo 
poteft  efic  «qualis  quadrato  169.  vel  ipfo  maior» 
eo  quod  ex  t.  przcept.  planum  ex  lateribus 
8.Ar  18.  confurgens  144.  Ar  quadratum  »J.  na- 
fcens  ex  latere  3.  eifitzquale.  Hic  vero  nume* 
rus  i0o.  generatus  eft  I dido  plano,  fed  quadra- 
to 10.  cuius  latus  eft  tantummodo  4.  Se  ideo  mi- 
nor, quam  quadratus  2$.  cuius  lat^s  eft  5. 

Non  poteft  eftie  minor  hic  numerus  I0O.  qtn- 
drato  C 144. nec  ei  «qualis  : Eo  quia  huic  munero 
eft  «quale  planam  128. a lateribus  8 &I0.  exur- 
gens ex  poftfcriori  przcept. vna  cum  quadrato  10. 
cuius  latus  eft  4.  hic  vero  nuracnw  l6o.  nafcitur 
* i dido 
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i di&o  quadrato  \6.  Sed  plano  144.  cuius  latera 
funt  maiora  8.fe  18.  fe  ideo  etiam  ipfum  t6o. 
neceffe  eft,  qood  lit  maius  . 

Tandem.  Non  poteft  effe  quid  medium.  Quo» 
Diam  It  effet  quadratum  medium  tuter  quadrata 
»$9.  prioris  praecepti,  fe  quadratum  CI44.  polle* 
horia  prxeepti  confcqueretur  latera  media  inter 
latui  huius,  & latus  alterius  . Sed  id  non  poteft 
effe  i Idcirco  neque  poteft  effe  quadratus  nume- 
rus medius  . Quod  oftenditur  : Nam  vt  pr$a. 
aduertitnus  , latera  horum  duorum  quadratorum 
1 69.  fe  c 144.  *funt  I).  & r 2.  qui  fola  micate  cx 
conftrudione  differonk  t Vndc  nullus  numerus 
inter  eos  intercipi  poteft , ex  quo  confurgattan* 
quam  i latere  medio  quadratum  160.  Quamob- 
rem  non  erit  quadratum . 

COROLLARIVM 

E Ducitur  hinc  compofitum  hoc  modo  ad  illo* 
duos  quadrato*  non  habere  proportionem» 
qaam  quadratus  ad  quadratum  ; Quia  ex  propof» 
%%,  lib.8.  cum  componentes  fint  quadrati  ,ob  pro- 
portionem eam  quadrati  ad  quadratum  Ipfc  quo- 
que compofitus  quadratus  effet . 

PROBI.  V.,  PROPOS.  XVII. 

Numeros  non  quadratos  muenire , ita  vt 
compofitus  ex  ipfis  fit  quadratus . 

SEcetur  numerus  quadratus  in  duas  partes  non 
quadratas,  8:  erit  fa&um,quod  qu*ris  j fiqui- 
dem  illar  du*  partes  non  quadrata*  erunt  tales* 
qux  compohtx  rursus  numerum  quadratum  effi- 
cient» 

EROBL.  VI.  PROPOS.  XVIII. 

tnuenire  numerum, qui  al  numerum  quadra- 
tum,  <r  ad  alterum  non  quadratum,  non 
habeat  proportionem , quam  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum . 

NVmero  non  quadrato  addenda  cft  vnitas,Iu 
tamen,  ytpcr  hanc  vnitatis  additionem  no 


reddatur  numerus  quadratus,  vt  fi  fint  4.  quadra- 
tos, fej.  non  quadratus,  adde  vnitatem  ttutnero 
9. fe  liant  6.  & quia  6.  non  eft  quadratus  habebis 
numerum,  quem  quaeris  : fi  quidem  neque  ad  j. 
neque  ad  4.  proportionem  habebit,  qnam  quadra- 
tus numerus  ad  quadratum  numerum , At.fi  da- 
retur numerus  talis, cui  addita  vnitas  faceret  qua- 
dratum, vt  8.  cui  additus  1.  facit  9.  tunc  deme 
vnitatem,  vt  fit  7.  & obtinebis,  quod  defideras. 
Dico  ttaque,qood  ifte  numerus  6.  aut  7.  propor- 
tionem non  habet  cum  numero  4. fe  5.  quam  qua- 
dratus ad  quidrattm  numerum  , 

Nam  talem  non  habet  refpedu  numeri  non 
quadrati ; quoniam  non  poteft  cadere  inter  eoa 
aliqms  numerus  , qui  fit  medius  proportionalia; 
cum  fola  v n itate  differant  ;&r  ideo  nulius  nume- 
rus intercos  cadere  pollit ; fed  nec  cum  numero 
quadrato  4,hac  de  caul‘a,quod  fi  c6fequeretar  eam 
proportionem , cum  primus  4.  fit  quadratas  ex 
*».  propof.  lib.8.  effet  quoque  quadratus  ipfc,fcu 
fed  7. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XIX. 

Duos  numeros  non  quidrons  inuentre  * vt 
compofitus  ex  ipfis  non  Jit  quadratus , 
neque  cum  ipfis  proportionem  dicat>quam 
quadratus  nutnerus  ad  quadratum  nu- 
merum . 

ID  faciliter  fit , fi  diuidatur  numeros  quilibet 
non  quadratus,  vt  14.  in  duos  numeros  inter 
fe  primos  j.fe  1 1.  & erunt  numeri  qtuefici . Nam 
cu  primi  fint  inter  fe  proportionem  non  habent  * 
quam  quadratus  ad  quadratum  numerum,  fecum 
numerus  14.  ex  quo  per  diuifionem  euenere  nott 
fit  quadratus j neque  ipfi  funt  t aot  poffunt  effe 
quadrati  j ideoq;  nec  ad  eos  habexe  proportionem 
quadrati  ad  quadratum . 
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IN  X-  LIBRVM  EVCLIDIS 

De  Lineis  irrationalibus . 

T Tra&atus  linearum  irrationalium  intelligeretur,  necefle  fuit 
prius  aliqua  (altem  de  numeris  cognofcere  , Vnde  rres  de  nu- 
meris libri  huic  libro  prxmittendi  fuerunt;  nulloque  modo  fie- 
ri potuit , vt  immediate  hxc  traftatio  fuccederet , aur  fexto  libro, 
aut  prxcedentibus.  Cognitio  veio  harum  linearum  eft  etiam  ele- 
mentaris.  Siquidem  cu  fint  compluritr?  magnitudines  latera  irrationabilia  obti- 
nentes, tamplan;,  quamfolidx;  multoties,  quis  errorem  acciperer , dum  pu- 
tat lineam,  (eu  latus  alicuius  figurx  fe  pofle  numeris  exprimere , quod  inex- 
primibile  cft  ; & quia  infuper  oftendit  Euclides  fpatia  quxdam  arqualia  quadra- 
tis irrationabilibus,  V.  g.  parallelogramma  applicata  linex  rationali  alterum  la- 
tus irrationale  efficere  talis,  vel  talis  rationis ; nps  illam  cognitionem  tanquam 
minus  neceflariatn  ab  elementis  ablcgauimus  fola  generica  cognitione  contenti. 


EXPENSIO  I. 

De  Principijs . 

ANtequsm  ipfum  de  Incommenfurabilibut 
librum  aggrediamur»  qu*dam  princioi* 
ad  eum  fpe&antia  pr*cognofeere  oportet ; hxc 
autem  funt , 

.DEFINITIO  I. 

C1  Ommn fur  abies  magnitudines  dicuntur  » quas 
j efd-m  meti  fur*  wsetirur. 

Sint linrar  altera  quatuor  palmorum,  altera 
feptrm  palmorum  ; quia  palmus  metatur  vtrafque 
commenfurabilcs  appellantur. 

DEFINITIO  II. 

IT^tomvcnfurablles  vero,  quarum  nulla  commu- 
nis mrnfura  on*igie  repetlri.  Ergo  due  line*  ta. 
lesefTent.quarfi  vna  fex  palmos  contineret, altera 
Vero,  nec  palmo  ex  arquo  menfurari  pollet  quan- 
tumcumquemulciplicatis  ipfius  partibus  aliquo* 
tis,  nec  fcroipalmo , nec  quarta  palmi » nec  fepti- 
mi,  nec  o&aua,  nec  decima , nec  quacunque  alia; 
Illa  linea  Irrationalis  refpe&u  lines  fex  palmo* 
rum  appellatur ; cum  tamen  refpe&u  altetius  li- 
ne*, rationalis  efle  queat . Vnde  irrationabilitas 
alicuius  lineae  ,feu  quantitatis  femper  rcfpe&iric 
fumitur . 

DEFINITIO  III. 

REft*  linei?  potentia  tommenjurabiles  funt ; cum 
quadrata  earum  idem  planum  metitur , 


ffli 


Sint  duo  quadrata  primum  AB.quod  eapiat  no- 
nem  quadrata , alterum  s D quatuor  , hxc 
Quadrata  dicentur  commeq- 
iurabilia , & latera  eorum , 
potentia  commcnfurabi  lia. 

Sunt  vero  line*  , vt  infra 

oftendam,qu*  longitudine,  

& potentia  commcnfurabi-  . E2  D ITS  A 
les  funt;  aliz  folum  poten- 
tia, qubd  quidem  earum  quadrata  aliqui  com- 
muni menfura  dimetiri  polii nt ; fed  non  Ipfe  li- 
near, & ill*  vocantur  potentia  tantum  cotnmcn* 
furabiles . 

'definitio  IV.  / 

IN  comme  n/urohlcs  linu  potentia  funt  , eum 
quadrata  tarum  nulla  communi  plana  menjura 

men furantur . 

DEFINITIO  V. 

A Licui  linea , at  qua  erunt  longitudine  eonfmen- 
Jurabiles;  alia  potentia  tantum  i alia  erunt 
qu  que  incommc nfurabiles  omnind. 

Harc  icaquc  linea,  cui  ali*  fecundum  commen- 
furabiiitatem , fc  incommcnfurabilitatem  com- 
parantur, dicenda  eft  Rationalis , itaque  tota  ra- 
tionalitas, & irrationalitas  fumirur  relatiuc  ad 
aliquam  lineam  propoEtam  ; cum  alioqui  etiam 
irrationales  illi  propofitar,  al ijs  lineis  ab  illa  di- 
ucrfis,  rationales  dici  polGnt . 

DEFINITIO  VI. 

ET  huic  commen furabiles , ftuc  longitudine,  fi** 
potentia  tantum.  Rationales  dicantur. 

DE- 
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DEFINITIO  vi  i. 

VT  illi  omni/.o  incommenfur.ibiles , irrathnrlej. 
Nimirum  tum  potentia,  tum  longitudine  . 

DEFINITIO  VIII. 

< / 

FT  quadratum  , quod  a propofita  retia  linea  fit, 
ditatur Rationale . 

- Qgemadmodum  linea  dicitur  Rationalis»  quar 
notae  quantitatis  cft  , fie  quadratam  ab  ea  defen- 
ptum  rationale  dicitor , 8e  refpe&u  eius  czterx 
planities  commenfurabiles , fcu  incommcnfura- 
biles  dicuntur , (i  nulla  planitie » qua:  communis 
menfura  fit  tum  propofit»  planitiei,  tum  alterius 
reperiatur . 

DEFINITIO  IX. 

T quadrata  huic  commenfurabilia  rationalia . 

DEFINITIO  X. 

ET  huic  iiteommenfurabUia  pariter  irrationalia 
appellantur  ,fiue  fint  quadrata  , fiue  ali  cultu 
alterius  figura . 

DEFINITIO  XI. 

REfla  ucro,  qua  Wh  quadratis  irrationalibus 
tat  er  a fun  , vel  quadratis  quibufeumque  aqua - 
libas  I patio  irrationali  cuiufeumque  figura  fit , illa 
dicantor  irrationalis . ^ 

Si  fpatia  itaque  ineommenfurabilja  fuerint» 

ndrata  : latus  illorum  irrationalis  cft  linea, 
muadratanon  fuerint  »tunc  iilis  figuris  irratio- 
nalibus quadratum  aequale  » habebit  latus , quod 
linea  irrationalis  appellanda  cft  . 

AXIOMATAI. 

\ / jfgnitudo  quam'umque  Magnitudinem  mtnfu- 
iVl  rans  ,et:jm  cotnpquavt  ex  ipfu  magnitudi- 
nibus menfuratis , menfurat . 

1 1. 

Magnitudo  menfurans , ali  quam, menfurat  quoque 
omnem  aliam , quam  illa  memfurata  menjurat. 

III. 

Magnitudo  menfurans  totam , & ablatam  j «sen- 
forat  quoque  reliquam  magnitudinem  • 

EXPENSIO  II, 

De  comme» forabilibus  quantitatibus. 

VT  irrationales  quantitates  euidentius  inno- 
tefcant  , prius  dc  rationabilibus , & earum 
commeo  i'u  rabi  litate  agendum,  8r  ad  numeros  ha- 
bitudine . Quare  id  prxfentiexpenfioncprarfta- 
bitnus>  -v 


PROBL.  I.  PROP.  I.  Euc.  a. 

Duabus  magnitudinibus  comme» forabilibus 
datis ) maximam  earum  emmunem 
menforam  referne  • 

DVj£  magnitudines  dentur , qua  fint  com- 
menfurabilcs , quarum  oporteat  «mimam 
mcnfur.im  reperire. 

^ Linea  detur  pundata  b p , & alia  continua  li- 
nea o a;  pctrahaturqoe  minor  pun&ata  a ma- 
iore «quoties  fieri  poteft  , Se  remaneat  ac  , quae 
iterum  fubducatur  i puhdara  t»,  quoties  fieri 
poteft  , vel  totam  auferet , & fic  ac  . erit  maxb. 
ma  communis  menfura , vcleion  , f*d  remanebit 
aliquid  f.  ab:  Hoc  iterum  fubducatur  ab  ac  , & 
remaneat  ia:  lam  tandem,  cum  fit , commcnfu- 
rabilis  > aliquod  refiduum  adrqmSe  menfurabic 
prarcedente  magnitudinem;  Et  Ctc  hae  erit  maxima 
communit  menfura  , quaiis  eH  in  datis  lineis  i A» 
qua*  menfurat  eb  diuidens  eam  ia  duas  partes 
nihilo  remanente . 

Probatur  primb  » qudd  ia  metiatur  vtramque. 
Nam  i a metitur  be  , fcd  bf.  metitur  r c ; Ergo  , 
Scia  metirur Ic ex g.  Axiomate.  Rurfusic  me- 
titur ef  i Sed  ia  t rt  modo  probatum  eft,  metitur 
IC ; Ergo  ex  eodem  principio  metitur  quoque  ia 
partem  ef;  Sed  metiebatur  fb  quoque  alteram 
partem,  ergo  totam  bf  incritur  . Sed  nare  partem 
c o in  linea  continua  metitur ; Ergo*  & t a meti- 
tur co  . Sed  metiebatur  etiam  c i compartcmA 
lAfe  lpfam , qua*  fimul  componunt  totam  ao  . 
Ergo  ia  totam  lineam  continuam  metituc ; igi- 
tur  ai  totum  if  , 8e  totum  ao  meuetur . 


Ai 


iri:- 


p 


Probatur  quoque,  quod  fit  maxima  communis- 
menfura  a Nam  fi  adeffet  alia  maior  s barc  metie- 
tur ia  m:norem,qu6d  fieri  nequit ; Nam  metie- 
tur a o,  te  bf  , hec  autem  metitur  co, ergo  harc 
a dignata  metiretur  co;  fed  metiebatur  ex  fuppo- 
fito  totam  ao;  Ergo,  Se  refiduum  CA ex  a.  prine. 
Sed  refiduu  ca  f.  [ a.&t  ic  menfurat  fe  ; Ergo  haec 
afiignata  metiretur  quoque  ef  } quare,  8e  refidu- 
una  eb;  fed  e b tnenfurabat  ci,  Igitur  eb  me- 
tiretur ctl  quare,  & refiduum  ia;  ergo  illa  ma- 
ior, qux  aflignarctur , menfura  metiretur  tandem 
ia  minorem, quod  effe  nequit , 

COROLLARIVM 

H inc  patet . Quod  magnitudo  aliona  metiens 
duas  magnitudines,  metitur  etiam  earum 
communem  menfuram : Nam  affignata  illa  maior, 
ad  hoc,  vt  ambas  totas  poffet  menfura  re,  debebat, 
te  carum  maximam  communem  jaenfuram  tan- 
dem menfurare  j vt  in  demonftrationc  oftenfum 
fuit . 

Non  ponimus  hic  duas  primas  propofttionc’ 
Euclidis  : Quoniam  fine  ipfis  poffumus  omni* 
offendere,  quz  In  hoc  Jibfo  alTumpfimos  often. 
denda  : 8e  ahoquin  in  fecunda  propofit.  ponat  id, 
quod  herip.  ffc,  aliqui  dubitept,  nempe  perpe- 
tuam detr aftionem  ab  aliqua  quantitate. Illam  au- 
tem ponimus  alibi  es  Ambrofio  a San<fto  V in- 
centio 
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eentio  efficatius  demonftratam  Tra&.dc  progref* 
fiombus  linearum . 

PRO  B L.  II.  PROPOS.  II. 

Tribus  magnitudinibus  commenfur abihbus 
datis , maMmam  cavum  communem 
menfuram  inuentre . 

Sint  data; tres  magnitudines commcnfurabiles 
a,b>c.  Sitqjex  prfced.I.propof.repertaenaxi- 
ini  menfura  duarum  a,  & b,  qua  lit  t , fi  ergo  t 
metiatur  quoque  c;  habebimus  maximam  menfu* 
ram  omnium  trium  a,i,  & c;  qadd  ii  non  metia- 
tur faltem  b,  & t ex  praced.  Coroll.  com  menfu- 
rabiles  eruot , 8r  dabitur  aliqua  magnitudo,  que 
menfurabit  a,b  e cum  fint  commcnfurabiles 
Quamobrcm  & menfurabit  quoque  T duarym  a, 
&b  maximam  communem  menfuram.  Inucnla- 
tur  ergo  <x  praced.  propof.  maxima  menfura  Ip- 
fatum  c,  &.t  , & fit  V , Dico  magn\i*A\nem  v tfjc 
trium  a,  b,  c maximam  communem  menfuram. 


Probatur,  quod  iit  menfura  t Nam  v eft  men- 
fura magnitudinis  T,Sr  c ; Ergo  ex  j.pron.&  ma- 
gnitudinum b.  Sta,  quas  t menfurat. 

Probatur  quoque . Quod  ea  iit  maxima  ; Nam 
af&gnata  quadam  V.g.  palmus,  vel  qual  bet  alia; 
qua  maior  dicatur,  quam  v . Menfurabit  b,  & a; 
Quare,  8r  maxima  earum  menfuram  t ex  Coroll. 
praced.  Metitur  quoque  c . Quare,  & earum  t, 
8c  c menfuram  communem  v . Ergo  palmus  ma- 
ior > quam  v,  metiretur  lineam  v ; quod  fieri  ne- 
quit. 

COROLLARIVM 

C**,  OlHgttur  hinc  quoque ; Qnbd  magnitudo 
j meti  ens  tres  magnitudines,  8r  earum  maxi- 
mam communem  menfuram  metitur  . Nam  pal- 
mus , ii  metiretur  tres  a,  b,  c,  metiretur  quoque 
menfuram  communem  v/Quod  ii  darentur  qua- 
tuor  magnitudines  . Reperta  trium  ex  preced. 
probi,  communi  menfura  maxima ; deinde  huius 
menfura*  reperta; , & quarta:  maxima  communis 
menfura  reperiri  deberet  , qua;  eflet  omnium 
quatuor  maxima  menfura  communis,  6c  fic  de 
alijs  pluribus  in  infinitum . 

THOR.  I.  PROPOS.  III.  Eucl.  f.  . 

f i 

Commenfurabiles  magnitudines  inter  fe  ra- 
tionem habent > quam  numerus  ad  nume- 
rum : Et  ft  hanc  obtineam  commcnfura- 
biles erunt. 

Sicut  incommenfura  biles  proportionem  non 
habent , quam  numerus  ad  numerumt  Et 
fi  hanc  non  habeant , incommcnfurabiles 
erunt . 

• 1‘  . » 

p Robatur  prlnyi  pars . Nam  fi  k » & c funt 
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commenfurabiJes . Inueniatur  earum  communis 
menfura  v , Ququeique  ca  repetita  metitur  A to- 
ties vnitas  repetatur,  & faci.it  numerum  aequalem 
numero  V.  g.  4.  partium;  idemq;  fiat  mcniurait» 
doc,&  faciat  j.Totieaque menfura*  continetis, 
quot  vnitates  fuot  in 

, M , j , numero  4.  flg  tot  c » 

•A  ^ u ■ t quot  vnitates  In  nu- 

C j mero  }.  Cuna  ergo 

aque  vnitas  menfuret 
numerum  4.  &*  j . vt  v metitur  a,  8c  c proportio* 
nem  eandem  habebit  a ad  c, quam  4.  ad  3.  & ideo, 
quam  numerus  ad  numerum  . 

Probarur  fecunda  par*  . Naro  fi  Jua  magnitu- 
dines AfSe  c,  proportionem  habeant,  quam  4.  nu- 
meras ad  numerum  9 quot  vnitates  funt  in  4.  in 
tot  partes  aquales  fit  diuifa  magnitudo  a,  qua- 
rum vna  fit  v ; Frit  itaque  magnitudo  a ad  v,  vt 
numerus  4.  ad  vniratirm  ; Sed  vt  4.  ad  | ita  po- 
nitur a ad  c.  Ergo  C tot  partes  obtinebit  Cx  fjs, 
quibus  confiat  A,  nempe  ex  partibus  v,  quot  vni- 
tates funt  in  J. . Natn  menfura  communis  men- 
furans4  &j.  iuitaqo-m  proportionem  dicunt, 
eft  vnitas  . Ergo  etiam  erit  V communis 
menfura, iuxta,quatn  a,R*c  prOoorfionem  dicunt. 

Probatur  tertia  pars  . Nam.  fi  al*qua  quanti- 
tates , qux  dicuntur  incommenfurables,  propoi* 
tionem  haberent,  quam  numerus  ad  numerum  ex 
probatione  fecundi  partis,  comme  n fu  rabiles  ef- 
lent . % 

Probatur  quarta  pars  . Nam  fi  proportiohera 
non  habeant,  quam  numerus  ad  numerum,  & ra- 
men  commenfurabiies  credantur;  ex  pnmp  partis 
probatione  habebunt  quoq,-  proportionem,  quam 
numerus  ad  numerum  contia  Hypothefim  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  IV.  Eu.p.  > 

Qua  d redis  lineis  longitudine  commenfu- 
tabtltbus  fiunt  quadrata , inter  fe  pro- 
portionem habent , quam  quadratus  ad 
quadratum  numerum . 

Et  quadrata proporutytem  habentia  , quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nume- 
rum Cr  latera  habebunt  longitudine , 
commenfur  ^ hilla  l 

Qua  viri  i rcfhs  lineis  lonvtudme  non 
commenjurabilibus  fiunt  quadrata , non 
habent  mmcim  proportionem  , quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  nu- 
merum . 

Sicut  quadrata  proportionem  non  habentia , 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum , nec  latera  habebunt  longitu- 
dinecommenfur abtlta . - ■ 

P Robatur  prima  pari ; Nam  lineat  commenfu- 
rabiles  proportionem  habent,  quam  numeri: 
Sed  ex  18.  lib  8.  numerorum  quadrata  funt  ia 
duplicata  proportkmc  lacerum  . Sic  quoque  li- 
nearum quadrata  funt  in  duplicata  ratione  fuorum 
laterum  ex  30.  fexti libri . Ergd  quadrata  linea- 
rum, 8c  quadrata  numerorum  funt  indu  vlicata 
proportione  laterum  : Qi^rc  funt  ia  flatili  pro- 

por- 
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.portione , nerme duplicata  laterum  fuorum  . 

Probitur  fecundi  pars  . Nam  ex  ijfdem  citati* 
propofirionibus  eft  qua 4 ratum  numerorum, ficu* 
linearum  in  dnoltcata  proportione  lacerum1* 
Sed  nunlerorum  quadratorum  latera  funt  numc* 
ns  «xpritnibiha'}  Ergo,  Se  parces  linearum,  qu« 
latera  i/*  quadrati  9 contexunt  s 
vt  c e,8r  a a tales  erunt'. 

Probatur  tertia  pars  . Nam 
I»  linear  funt  incommcnfurabi- 
les ; quadrata  earum  non  habe- 
iTo^A’00'  proportionem, quam  qu» 

<3  dratus  numerus  ad  quadratum 
numerum.  Siquidem  ex  prima  probatione  qua- 
drata,^uar  proportionem  obtinent ,quam  quadra- 
tus numerus  ad  quadratum»  latera  quoque  obti- 

Jienc  longitudine  commcnfurabilia  ;8e  ideo  jllr 
inear  contc*a  Theficn  efTcnt  comraenfunbiles  . 

Probatur  quoque 4.  pars  eodem  tenore  . Nam 
qtHd^ara,  qux  rt -forantur  ad  aliud  vt  quadratus 
nomerus  *d  qu s Jratum  numerum,  latela  obtinent  * 
cmnmcnfur abilia  ; Se  ideo  illa  quadrata,  que  non 
referuntur  proportione  ei,  vt  quadratus  nume- 
ras ad  quadruum  numerum  longitudine  latera 
fncommenfuribilia  nolBdebunt.  Alioquin  fi  la- 
tera effent  commenfurabilia,  Se  ipfa  quadrata  Te 
biberent , vt  quadratus  ad  quadrjtum  numerum 
contra  hj-puhelim . 

• " ? 

COROLLARIVM 

S Equitur . Pineas  longitudine  eommenfurabi- 
les  tales  quoque  effe  potentia  r Nam  poflunc 
confiituere  quadrata  indicem  commenfurabilia. 

Lineas  verh  potentii  commenfurabiles;  nimi- 
rum quorum  quadrata  comm*n (fcrabilia  funt.pof- 
fe  quidem.  Se  longitudine  elfe  comnienturabiles,  . 
led  non  femper . Nam  potefl  V.  g.  dari  quadra- 
tum, quod  fit  tertia  pars  alterius , Se  proportione 
habeat  , quam  numerus  ad  numerum,  vt  1 ad  j,- 
quorum  latera  erant  incommenfurabilia  omnino 
cum  quadrata  non  fint  inu<  cem , vt  numerus  qua* 
dratus  ad  quadratum  . Si  verb  detur  quadratum, 
quod  ad  aliud  proportionem  habeat , quam  qua- 
dratus  «umerus  ad  quadratum  numerum , illud 
femper  ex  propof.  nrxced  habebit  latera  com-  , 
menfurabilia  refpe&u  alterius  . Lineas  verb  Ion- 
gitudirieincommenfurnbilcs,  quandoque  efle  , Se 
potentia  incommcofurabilcs, quandoque  verbnc-  • 
quaquam  : Quia  eorum  quadrata  poterunt  habere 
proportionem  V.  g.  quod  vnum  fis  duplum  alte- 
rius, nimirum,quam  numerus  ad  numerum,  vt  4. 
ad  9.  vej  10.  ad  11.  licet  non  eam,  quam  quadra- 
tus numerus  ad  numerum  quadratum,  que  requi- 
ritur , vt  etiam  latera  fint  commcnfunbilia . 
Lincdl  vero  incbmmenfurabiles  potentii.  longi - 
tuJinq  quoque  femper  efle  incommenfurabiles  . 

V erum  dices  . Cum  on\nes  numeri  plani,  Se  foli- 
di  proportione  confcquantur,qpitn  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numerum  ex  propof.  1 ».1.8. 
vr  6.  Se  24.  qui  proportionem  habent,  quam  l. 
ad  4.  vel  4.  ad  16. 

An  hxe  quadrata,  que  fnuicem  hanc  propor- 
tionem dicunt , initantur  quoque  lateribus  Ion-  • 
guuime  coinmcniurabtlibus , Se  tiefp.  atfirmatr- 
uc  r Licet  enim  non  pollent  dididi  in  eas  partes, 
in  quas  latus  quadrati  4.  Se  16/diuidicur  : portent 
tamen  dtuidi  in  alias  partes  V.  g.  fi  latus  quadrati 
6.  duuditur  induas  partes  latus  quadrati  »4.  pof- 
fet  diuidi  in  quatuor . Nam  cum  quadrata  fint 
ntduplicata  proportione  fuotufti  latcru,  fi  feha» 

VJL 


.8, 


bent  quadrata  , vti  ad  4.  latera  erant,  vt  1 ad£ 
Se  ficut  hrus  fic.Sr  quadrata  ipfa  .poterunt  dididi: 
vnum  quidem  in  4.  alterum  vero  in  16.  partes, 
non  tamen  comm.n  forabiles  illas,  que  6.  plana 
fim:lia,  Bf  34.  continuatu . 


Sic  fi  fit  quadratum  partium  quatuor  a.  Se  aliud 
partium  1 6.  vt  b,  Se  parallelogrjmmumtf.  exdi- 
fti»  partibus  compledens ; cui  ex  documentis 
primi  libri  fiat  quadratum  e quale  d , 8e  huic 
quadrato  d fiat  quadratum  quadruplo  maius  , e 
Quadratum  d erit  6.  partium  refpc&u  quadrati  a. 
Se  b,  Se  parallelogrammi  c,  cum  huic  fit  arquale , 
Se  quadratum  E coofequentcr  partium  »4.  8e  ideo 
latera  horum  quadratorum ;/» fumantur , vt  con- 
fticuta  partibus  6.  & »4  nullis  numeris  effari 
pofltmt , cum  non  finttf.  Se  14.  numeri  quadrati ; 
Verdm  ablolutl , cum  ex  alijs  partibus  quadrata 
D,  &e  cooftitih  polii nt  V.  g.  d ex  4.  &r  e cx  1 6. 
erunt  eorum  latera  commenfurabilia  . V$de  col- 
ligitur omne  quadratum,  quod  proportioni  obti- 
neat , quam  fimiles  «umeri  plani,  habere  Jatera 
longitudine  commenfurabilia  :Si  quidem  ex  pro- 
pol.  ia.1.8.  omaes  numeri  fimiles  proportionem 
Inuicem  habent',  quam  quadratus  numerus  xdi 
quadratum  numerunl.  * 

EXPENSIO  Iit. 

De  comparatione  lineatum  rationalium,^ 

* irrationalium . 

DOcet  hzc  eupenlio  modum  argumentandi 
in  lineis  rationalibus , te  irrationalibusjfr 
quomodo  argumenta  valeant.  & dedudiones  de 
commcnfurabilibus . vel  d contra  . Vndc  line 
hae  evpeofione  irrationales  magnitudines  imptrf-* 
labile  eft  cognafecre  in  rpetie  • 

' ■ ■ * V 

T H E O R.  I.  P R O P O S.  V.  • 

Si  quatuor  magnitudines  proportionales  fue- 
rint , Cr  fundamentum  prims  commina- 
tionis fuo  termino  fit  commenfuralnle  i 
' fundamentum  quoque  fecunde  commina- 
tionis fuo  termino  erit  commenf ur  ..bile , 

’ ‘ &•  fi  f contra  fundamentum  illud  prime 
fuo  termino  fit  tncommtnfurahle  ; tale  , 
* quoque  ti  it  fundamentum  /ccundecom- 
binalionis.  rtfpcciu  fui  termini . 

_ * ‘ :v  , , 

SIntqnatuor  magnitudines  proporthanales.it. 

quod  Iit  a ad  1,  vt  c ad  o;  f.  a fundamentum 
prime  combiuationis  iit  ad  fuum  terminum  ,.  vt 
, . Aa  fun- 
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fundamentum  C ad  terminum  d . Dico , quod  ./Z 
Ju^d.i  ne  nium  a tommeu  fur  aretur  ttrmixo  > ; /*««**► 
mentum  quoque  ait  erum  cfuo  termino  D eommerf.ro’ 
bile  tffe . * 

Probatur  . Erit  enim  A ad  i in  propoft  ione,  vt 
numerus  V.g.  ».  ad  numerum  4 Pro' 
politione  j.  huius  , fcd  eandem  propor- 
tionem dicit  qu&juc  cad  o ; quare  ex 
eadem  propofitione“erit  quoque  com- 
menfurabilis  c cum  fuo  termino  ©,  cum 

HC  fit,  vt  a ad  0,  «rideo  vi  x.  ad  4 hoc  eft, 
vt  numerus  ad  numerum 

Si  verd  fic  incommtn  Curabili*  A fun- 
damentum rcfpe&u  ecrmim  b.  D eo» 
Mte  tffe  comtnenfhrib  Ut  ma^n  tud^i  & fundamen- 
tum C refptflii  termini  d . * 

Probatur  quoque  ex  eadem  propofitjone  fic  . ^ 
Nam  fi  a eft  irurommen Curabili*  ipfi  b • non 

dicet  proportionem, quam  numero*  ad  numerum. 

, 5dd  tali  quoque  in  proportione  eft  magnitudoc 
* refpedu  magnitudints  d ; ergo  neque  ipf»  dicet 
proportionem  , quam  numeru*  ad  numerum  , 
idcoque  incommcnCurabrlis  eritcipfio* 

Hoc  autem  mrdligieur  non  de  commcnfura- 
bilitate  longitudinis  tantum  , fed  etiam  potentia; 
tantum.  Naro  fit  quadratum  ex  a ad  quadratum 
ex  B , vt  numerus  B.  ad  numerum  4.  quia  ponitur 
Aads,  vt  CAd  ® . & «deo  ob  fimilitudinem  figu- 
rarum ex  propofitione  *«.  1.  6.  vt  quadratum  ex 
A ad  quadratum  ex  B . fic  quadratum  ex  c ad  qua- 
drarum ex  dj  erunt  quoque,  vt  *.  ad  4-  fic  quadra- 
tum cx  cad  quadratum  ex  » » quare  cum  quadra- 
ta l.nearum  c,  & D fini  vt  numeru*  ad  numerum 
•runt  ipff  potentia  tant&m  commenfurabiles  cx 
pM.buiQf.  4 L 

THEOR.  II.  PROPOS.  VI.  Eue.  I*. 

Qu*  eidem  magnitudini  funt  commenfura - 
hies  , er  nuet  fe  funi  etmmtnfu. 
rnliles . 

DEtuT  magnitudo  a*  «ri,  quae  magnitudini 
ccommcn Curabili*  exiftat  • Dico,  eat  »«• 
pandi’  et  inuicem  efie  r mmenfurabiltt  • 

probatur . Nam  cum  magnitudo  a ponatur 
commenCurabili*  magni- 
tudini C «erit,  vt  nume- 
ru* V.  g 10,  ad  nume- 
rum 1 5 . Et  eadem  ratio- 
ne,  quiamagnitudo  b po- 
nitur quoque  commen- 
v Curabilis  magnitudini 

eidem  C , erit  ad  magnitudinem  eam  c vt  nu- 
meru* aliqui*  V.  g.  »8.  ad  7.  fe  ideo  c^nuc nendo 
C erit  ad  b , vtnumerus  7;  ad  alium  ab.  R e pe- 
riantur itaque  trt*  numeri  continui  proportio- 
nales In  dati*  r^tion  bus  10  ad  15-  & 7 a<*  c* 
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go  tribas  numeri*  *-,*».  I Vn  continua  proportio- 
neex  l.b.  cr  t q-*a  Iratum  ex  a ad  quadratum 
nC,  vt  a.  id  j.  &r quadratum  ex  c idem  ad  qua- 
dratum ex  B.  vt  ad  1 1.  ideoqne  ex  arquo  erit» 
vt  b ad  ta.  fi.- quadruum  cx  a ad  quadratum  cx 
B j cum  qn*  fit  qua  Iratum  cx  A ad  quadratum  ex 
B,  vt  numeru*  ad  numerum  j ipiar  lncarcx4.hu- 
ius  erunt  tantum  potentia  commcn Curabiles. 

THEOR.  III.  PROPOS.  VII.  Eoe.  l*. 

Sint  da* t magnitudines  i e?  altera  quidem 
Jit  jcommenfurabihs  cuidam  tertiet,  alte- 
ra wro  tncommenfurabtlts  i tlU  magni - 
tudtnes  inuicem  erunt  incommcnfura - 
Ides . 

Sle  a line*  c commenCurabili*  , Ceu  longitu- 
dine, feu  potenti  i , 8e  eidem  c linea  altera  d 
incommen Curabili*  . Dico  eas  nempe  A,  & d tfie 
inuicem  intcmmenJurabUrt* 

Probatur  . Nam  fi  x>  eft  commenCurabili*  ma- 
gnitudini A;cum  eidem  quoque  a pona- 
tur commenCurabili*  c»  Sequeretur, 
quod.ciim  d . «r  c vni  terti*  a fine 
c6m£ Curabile*  ex  propof.  antec,  contra 
Tbeflm  inuicem  c^mfenfurationemba- 
bereat » ftu  longitudine,  feu  potentij. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  VliI.E0.t4. 

Si  fint  d**  magnitudines  commenfur  abdes: 
altera  verd  tpfarum  cmdam  incommen* 

• fur ahhs  fit , & reliqua  adi  m incommen* 

furabtlts  erit . 

PRob.  eodem  argumfto,  ac  pr*ccdens  ; 

quia  magnitudo  a poc^tii  tantu, feu  Ip- 
gftudine.&r  b come  Curabiles  eflent  inulcc» 

& tamen  a exilUntecumahi  magnitudine,  qo*«. 
piam  c incomnunfurabili  cflet  nihilominus  ma- 
gnitudo p eidem  ipfi  c commenCurabili* . 

Jam  magnitudo  A,  & magnitudo  c magnitudi- 
ni b (.flent  commcn  Curabile*.  Quam  ab  rem  ex 
, propofit . 6.  hu.us  inter  ie  quoque  a,  &rc  eflent 
commcn  Curabiles  contra  id,  quod  pr*fuppon  itat. 

C OHOLLARIVM 

V*  Inctwira.nfurabilibu,  inui^rm  fune 
commcnCurabUes  , Cunt  iqter  (e  ctiani 
incqmmenfurabiie* , quia  eadem  miliurr4tk|  dq 
duabus,  aut  pluribus,  & dc  vna,  vc  patet ,,  * 

THEOR.  V.sPROPOS.  IX.  Eariliy- 


propofirionc  f 1 8.fc(int*.j  iv  ni  «jUoiUinca  J/  diu  magnitudines  commenfurakiles  com- 
a»ft  Habeat  jdc  ,vt adj  St  c ad  »,  vt  j ad ; i a.  ontnlur,  (T  tou  mufmtudo  vtriaite  e d- 


Quopofito  tnt  quojuc  «a  xquo  Aid  «> « a. 
•«Iu  Se  ideo  a t rit  comraenforabili»  ipfi  J.qui. 
fe«prtt*nMgnitudc^,adi,  paguitwdiii«n, vijiii. 

OcrBtadnumcgjm.  , 

Qaodkintclligiiur,  fidu*  *,  * fint  fsium 

eommcnfurabil.  s,  cuidam  lecti»  potentia . Nant 
nnc  erit  V . g.  tpiadratum  cx  * ad  quadratam  e« 
c,  ec  numtrm  io.  ad  numerum  i,.  * q.adt«uib 
ett  * ad  quadratum  «a  c » ,r  ,8.  ad  7.  Reperti,  t. 


pontntur,  &•  tou  magnitudo  vtiique  cn- 
« rum  aimmenjttr otitis  i 1 c . y „• , ■ 

Quid,  fi  tou  magnitudo  imi  earum  icmifSn- 
fuuhhs  jtt  , er  magmiuiintf  , qu, e 
compoHue  i peinapio  fuerunt  ,*  tommen- 

furatites  erunt.  , 


i 

'«ef' 


| ^ Entur*»ifcacmagnitudinei,  quar  eum- 


B 


DE  LINEIS  IRRATfN  ALIBVS.  r-r  ,g7 

Dico  tas,  >t  frms9  licet  comfofita  inde  doceamus  inuenirr;  difiinguere  opus  ef!  . 

* *■'  Ration.aks  inu*c«;n>  Ime*  ifi  plura  gencrxfe» 

iungunrur  fecun  lilm  dTu-rfam  comparationem, 
qua  cum  IHea  al  qu,  tertia  conferuntur  , qu*  di 
citurob  iri  Rationalis/  «tmne  ilijjcxquo  extera- 
rum menfuri?  zilummur  , 8c  cf\  vrlut  Cub-rus, 
fcu  Pe*  in  vfifata  refum. vendibilium  menfur  (to- 
ne . Nam-Vor  hafbrfe*  comparatx  cum  illi 
funt  inuiccm  longi  u line  commenfunbles  qua- 
tenus rX  et  * partibus,  vel  vna  » vel  ambzmte- 


ponaatftr  irt  » 

fn  t , (JJi-  comm  nfurabilc* . 

Nam  eadem  communi*  menfura  d me- 
tinir  vtrafqoe  diui fas . Ergo  etiam  com- 
pofitas  metietur  ex  pronuntiato  i . Quare 
eam  diuifz»  8c  compofitx  habeant  eandem 
. cummunem  menfuram  erunt  ab.  bc,& 
tota  ac  commenfu  rabii  es . 

3 Probatur  fecunda  pars. , quia  (i  tota  ac 
. commenfurabilis  erit  vni  ipfarum  V.  g. 
C U magnitudini  bc  , ergo  eadem  communis 
jAenfura  »,  metietur  totam» 8e  ablatam  tc:  Quare, 
Sr  reliquam  ba  ex  J,propiUKdf  ideo  B4 erit  coni 
tueafurabilis  toti  ac. 

COROLLARIVM. 

Hinc  fequitur*  Quod  fi  tota  magnirudq  ex 
duabus  compofita  comenfurabilis  fit  vni  ex 
fuis  partibus;  quod  etiam  reliquz  comenfurabilis 
fit : Nam  menfura, quz  metitur  totum, Srablatum 
metitur,  8e  reliquum  ex  pronunc.  J.  . ^ 

THEOR.  VI.  PRO  P OS.  X. 

• . 
Sidu.e  magnitudines  inuiccm  mcommenfu- 
rabtles  componantur,  &•  tota  magnitudo 
vtrujU!  ipfarum  incommen/uiahihs  erit . 
Quod  fi  tota  magnitudo  %nt  tpfa>um  tn 
comntenfurabtlis  futru , ty  <\u*  a prin. 
apio  compofit t mtinuudmtt,  inuiccm 
erunt  ninmmtnfuraiilet . 

PRobatur  prima  pars  •.  Quja  fi  detur  aliqua 
menfura  metiens  totam  ac,  & ablatam  ab.  in 
fchemate  prxced.  propof.  mttirctor  quoque,  8r 
reliquam  »C  , ex  pronunc.  i quod  cfi  contra 

hjpoth. ponuntur  enimAi.&BC  incommenfa- 
rabiles  • 

probatur  fecunda  pars ; Quia  fi  ab  initio  ma- 
gnitudines, quz  fuere  compofita  dicantur  com- 
xncnfurabile*  ; fequitur  , quod  fi  tota  magnitudo 
ac  vniipfarum  fit  commenfurabil  s,  quod  etiam 
fit  alteri,  ex  propof.  prarced.  contra  Thcfim , 

COROLLARIVM 

Hinc feqjiltur . Qnbd.fi  tota  magnitudo  ex 
duabus  compofita  fit  incommcnfurjbilis 
alteri  partium  componentium,  harc  etiam  erit  in- 
commenfurabilis  reliqua; ; Nam  ex  Coroll.  prje. 
fi  effet  commenfurabilis.rni  effet,  & alteri  . 

Magnitudines  autem , quz  componuntur  , de- 
bent efle  re  Ipsi  commenfurabiles  , que  nem- 
pe poffi at  dimetiri  communi  menfura  maxima; 
afioquin  ratio  non  valeret,  quz  a communi  men- 
furi defumitur,  vnde  non  intelligitur  dc  lineis 
potentia  commcafurabilibus . 

EXPENSIO  IV. 

De  muttitione  linearum  rationalium. 

ANecquim  irrationale,  inuenlantar,  priBi 
de  inoencione  rationalium  agendu  m efti  ex 
fcarum  enim  cognitione  gradui  fternitur  adiira- 
tionalei  diuerfas  inueniendaa  . Vnde  in  primia 
diucrfas  fpecitl  tarum  Uncarum,  Tt  Ungulas  dc- 


grat*  inuicrm  gtunjuc  confentrunt  longitudine 
vel  non  , fed  foluin  potentia  . Si  longitudine 
-commcnfur  ib  K-s  , tunc  poteft  accidere  , quod 
vna  ex  iftis  fit  Rationali  xqtiaJ'*;  8e  cc ce  pr  mnm 
. f/nf  /.quod  fi  omnes  fint  inxqualcs  ilh/fcd  folui* 
fecundum  partis  in  linea  R itionali  cxiftcntiuoB 
longitudine  commenfunrentur  . Erit  fcu  dum 
£enus : Si  vero  inuiccm  fynt/oluni  po.ternia  com- 
mrnfurabiles  , tunc  alteri  at  iftis  poteft  rcpcriri, 
vel  zqualis  , vel  falli  m commeiifurubilis  line* 
Rationali,  fi  xqu  1 s teper  turerit  ten 
fi  in*quali$,fcdxapKn  commenfurabilis  erit  fiur- 
ttvi  $c.  us . Ac  fi/ic  dum  moicem ; fedetiam  cura 
jUoca  R itioiub  coin  >aratf  funt,  tantum  poten- 
tia commenfurabiles  erit  quintum  gea  /■  Et 
tandem  poreft  accidere,  quod  hz.  line*  fint  coiit* 
nuufur.iblcs  inuiccm  . fed  cum  Irnea  R ationali 
comparata, illi  folbm  fint  potentia  commcafuu* 
b.lcs,  8c  erit  ftxtum gituf . 

Prunum  genus, vr  docebimus  repcrltur  ex  Co- 
roUirjd  propof  i|.  ficut,8r  fecundum*,  r a 
TiJrtium  verb  genus, 8t  quartum  reperifbr , fi 
primo  nueniatur  rationali  alicy»  comm^nfurabi- 
1 s al*qua  , vrl  arqualis  ex  propof.  II.  fe^uenti» 
Corollario.  Se  hu«c  reperiatur  alia  poeentii  tan- 
tum commcfu  rabi  Jis , ex  propof.  i *.  nara  duz  re- 
pertz  erunt  inuiccm  potent  £ tantum  comraenfu- 
rabilrs,  fed  altera  ex  iftis  erit  linee  Rationali  cd- 
mefur ab  lis, altera  verb  potentia  tautu,cx  prop-7. 

Quintum  genus  rcperltu*  ex  propof. 
nempe  expofitz  Rationali  AtAueniatqr  aliqua 
potentia  tantum  comracnfurabibsB  » Rr  buic  Ul- 
uent*  alia  item  reperiatur  potentia  uniunt  conx- 
menfurab.lis  c,  nam,  cum  rationali * bzc  fe- 
cundo inuenta  c primo  inuentz  b fint  potenti^ 
tantum  commenfucabiics  erunt,  iouicem  potent i£ 
tantum  comenfurabilcs  cx  propof.  6,  y , 

Sextum  verb  genus  reperitur  ex  Cotollatip 
propof.  ia. 

PROBI..  I.  PROPOS.  XI. 

Inuenire  rcclam , cuius  q u^irMum , ita 

fe  habeat  quadratum  alienus,  vt  nume- 
rus ad  numerum . 

Sint  duo  numeri  & linea  a.  Debea- 

mufque  inuenire  lineam  aliquam  > cuius  qua- 
dratum , ita  fit  in  proportione , cum  line*  e qua- 
drato, vt  eft  numerus  }.  ad  numerum  5. 

Diuidatur  luiea  A^n  tot  partes, quot  habet  nu- 
merus oblatus  J.  V g.  in  tres  partes  ; dcin  lc  aflu- 
suatur  linea  c.  <Ju*  quinque  partes  arqualrs  d>'«. 
obtineat,  critque  linea  a,  ad  lineam  C»;vt  nu- 
merus ad  f. 

Inter  illas  autem  lineas  media  proportionalis 
inucaiacur  «x  1 6.  propof.  lib.tf.  quz  fit  b • ,P’co 
quadratu  cx  A ad  quadratum  ex  E effe  firut  j ad5. 
Probatur  «x  Corollario propoCi»*i|b  6. 

A a a A,E,C, 


i8*.  TRACTATVS  XII.  INf 

A» e»  c.  tres  line*  funt  continua:  proportionales, 
9e  ideo,  cum  quadrata  omnia  fint  fimilia,fimilitcr- 


IHr 


f 

‘E 


Se  defcrlpta  erit,  vt  latus  a ad  latus  c » ita  qua- 
rtum faftum  ex  A ad  quadratum  fadutn  ex  E ob 
broportionem  laterum  duplicatam  ; Sed  a 
bet  ad  c , vtj.  ad  f . Ergo,  & quadratum  ex  a ad 
quadratam  ex  £ fe  habebit  in  proportione  > ^ . 

.c  orollarjvm 

Hlneenafcitor  modus  inuenlendf  lineas  lon- 
gitudine alteri  commenfurabiles  . Nam 
ltihll  aliud  agendum  > quam  diuldere  datam  A, 
(qu*  quoniam  ab  ea  exterarum  menfurx  defu- 
mutur , vocatur  Rationalis, ) in  partes,  quas  vo-  t 
let » & ex  illis  partibus  alias  componere  lineaj, 
fiue  alias  «quales  Rationali  in  diuerfas  partes  di- 
nidere,  8e  eas  partes , tanquam  lineas  afTumere, 
omnes  enim  datae  Rationali  a , erunt  (imilite? 
Rationales . 

,PRO  B.  II.  P R O P O S.  XII. 

Propofiu  refla  linu  munire  duas  reflas 
lineas  mcommenfuraiiles , alteram  qui- 
dem longitudine  lanium , alteram  vero 
etiam  poleritid . 

Sit  refia  propofita  a.  rn!  inurnienda  primo  fit 
linea  incotnmenfurabilis  longitudine  tantum. 
Inueniantur  duo  numeri  proportionem  non  ha- 
fientes,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum  V.g.  10.  8r  it.  ex  propof.  19.  lib.  p. 
vef  ex  1(5.  pr.  Coroll.4  1.8.Deindcex  prarced.  in- 
neniatur  linea , cuius  quadrato  ita  fe  gerat  in 
proportione  quadratum  cx  c confedum.vt  |o.  ad 
lt.numeri,vel  vt  linea  a ad  o lineam . Dico  tfic  C 
lineam  tihe*  a incommen/nt  abiit  m potentia  tantum. 
Probatur  primo,  quod  /it  incommenfurabilis 
longitudine  . Nam  ea 
quadrata  habent  etiam 
latera  longitudine  c6- 

mcnfurabilia.qux  pro- 
portionem habent, qua 
quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum 
4 x ptdpof^.huhis  . Sed  quadratum  fa&um  cx  a 
adquadrarum  ex  c , illam  non  habet  proportio- 
nem, cilm  /it  folum  proportio,  quam  habet  nume- 
rus io,  ad  numerum  lt.  non  quadratos  : Ergo 
eorum  latera,  nempe  linea-A,  Se  c,  erunt  incom- 
menfurabilia . 

Probatur  fecunda  pars,  nempe  quod  fit  tantum 
•longitudine  incommenfurabilis  . Nam  earum 
quadrata  commeufurancur,  cum  habeant  propor- 
tionem, quam  numerus  ad  numerum  . 

Secundo  fit  muenieoda  altera  linea  T> , qux  fit 
quoque  potentia  incommenfurabilis  . Inuenia- 
£ur  linea  d inter  duas  a,  & c longitudine  inct>n>- 
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X.  LIBRVM  EVCLIDIS 

menfurabiles  medie  proportionali*  ex  IJ.  lib.  ** 
Dico  d effe  incommenJiarabUrtn ,tmn  longitudine, tum 
potenti  a lineet  a primo  pofitt . 

Probatur  AX  propafitione  xl.  lib.  6.  Nattl  ea 
proportio  intermediat,  inter  quadratam  ex  a Ci- 
dum,  8e  quadratum  ex  d , qu*  eft  inter  lineas,  Se 
latera  a,  Se-c  . Sed  llic  funt  ineommcnfurabiles. 
Ergo  etiam  quadrata  ex  propof  5.  huius  erunt 
incommenfurabilia,&r  ideo  iple  roftf  incoiftmcn- 
durabiles  eruoc potenti  1 s Vnde,&  longitudine 
,ex  prop.  4.  huius  . 

COROLLARIVM 

C.Ollige  modum,  quo , dr  linea:  inue-' 

niantur  data:  rationali  potentia  tantum  in- 
commenfurabiles . Nam  fumelt  huic  inueotxc 
reperire  alias  longitudine  commenfurabiles  V j 
R,  vel  s ex  Corollario  prxCcdenti : Nam  eri 
«Uam  dat*  Rationali  potenti!  tantum  commi 
durabiles. 

Siquidem  a eft  longitudine  incommeofurabi» 
lis  c,  cui  tertia:  funt  commenfurabiles  linea:  in- 
uentz  x,&rsi  Quare  cx  propof.7.  linea  Rationi.  . 

aJBc  inuentf  R,auc  s erunt  inuicrm  incpmmcn. 
durabiles.  ^ * . a,  ^ 

PROBL.  III.  PROP  OS.  XIII.  1 

Inuenire  duas  raiionales  potenti*  tantum 
commenfurahtle t , ita  vt  maior  pojjit  ef- 
ficere quadratum  matus,  twkm  Ime a mi- 
noris , quorum  differentia  , [eu  exceffus 
quadratus  holco*  latus  dici*  matari  U- 
neu  longitudine  tommenfurabile  , • 

p Roponatur  aliqua  linea  Rationalis  a b , 8e  In- 
R oeniantur  ex  propof.  13.  lib.  9.  duo  numeri 
quadrati , quorum  exceffus  non  fit  quadratus,  rt 
36t.Bc  ix  r. quorum  exceffus  140.000  cft 'quadra- 
tus . Deinde  ex  propof.  ri.  r»pe  flantur  du!t  li- 
ne* ab, Se  cb  potencii  tantum  comme nfiirabi- 
les, quorum  nimirum  quadrat^fe  habeant,  vt  nu- 
merus 36 1.  quadratus,  ad  numeium  nen  quadra- 
rum 240.  Deinde  fuper  n>a:orr  ab  fiat  fcmicir- 


3^ 


<ulus , alteraque  ac  accommodetur  in  femicir 
culo,  conneaaturq;  reda  cb  . Duo  ab  plus  poffe 
tjtdm  ac,  amba  tx  conftitutionr  potemid  tantilli 
commenfurabiles.  quadraio  redf  line*  C »,  qua 
ipfi  ab  longitudine  eft  commenlurabilis.. 

Probatur . NaM  quadrata  linearum  ab,  Se  Ai 
lunt  «qualia  quadrato  ex  linea  ab  rofljfcdo  ca 
propofitione  Ii.  1,5.2.  fed  vt  numerus  |(5i.ai 
elt  quadratam  lateris m ad  quadratum  U 
tens  ac  . Ergo  per  conutrfionem  rationis  erit  361 
ad  u 1.  complementum  numeri  240.  vt  fit  «qua 

itj  .i  .dqiij 

d ratam  e*  latere  dl.^tod  cum  ouadrato  ac,  fi 
zquahs  quadraro «jaterc  ai.  fcd  quadrata  n« 
meroram  hlheni  Ultra 

bilia,  alloquia  non  edent  numeri  quadrati , tr_v, 


de  LFNEIS  IRRATfONALlBVs;  . 

„ propof.  i“”l«  C"  C‘  *■  *.lr  rp,nu^^ 

■ in  quadratum  reda&um /jm»«  n. 
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PROBL.  IV.  PROPOS.  XIV. 

Inutnirt  duas  reflas  potentia  tantum  com - 
menfurabiles,  quarum  maior poffit  efficere 
quadratum  m nus , quam  effutiat  minor; 
quorum  drferentia  , feu  cxceffus  qua- 
dratus habeat  latus  ihcia  maiori  linea 
longitudine  incommenfurabite . 

Sit  lino  rationalis  ab , inutniamur ex propof. 

i<.  Irb  9.  <!uo  numeri  quadrati  i«.  te  144. 
Ita  qnod  rompofititi  ra  ipfis,  nempe  1 do.  non  fit 
quadratus . Faatque,  rt  compofitu]  non  quadra. 
tu<  rdo  ad  quadratum  V.g.  <44.  ita  linea  ab  ad 
aliam  ac. 'et  propof.lt.  huius  . Deinde  ftper  ma- 
iorem A B fiat  femicirctlfus  1 accomnaodeturquc 
aeineod  punfto  a , eonnedaturque  reda  cb. 
D.n  c b Ite  tincam  t ner  ba  longitudine  meommet- 
ferrb.lem  Inui  ejuadrrn,  411.  xjiferat  AC  fuad. 


1 quadratum  redadum  latus  eius  fan  lamerltofi. 
necque  maiori  ba  fit  eommeofurabilej  taletanoq; 
erit  latus  quaduta  *quant,s  gnomonem  nigrum 
an  quadrato  Di  . Qudd  illud  quadratu  fi  gnomoni 
nigro  In  A.  quadrato  arquale.  habeat  latus  locom- 
naenlurabile  ipfi  BA.  tale  quoque  erit  j.tus  qua- 
drata arquanti.  gnonaonena  nigrum  in  quadrato 

„ ” '«  »*  * *=  . ita  ns  ad  0c . Ergo 
« 16  lib.d.  rteli  quadratum  ei  BA  ad  quadratum 
« Bc,  ita  attoniatur  in  prorortlo„eobfimiltfo. 

dinem  fi£Uranim,(qulA 
t ^ ^ omnia  funt  quadrata,^ 
quadratum  n di  ad 


Probatur.  Quia  ba  eft  aJ  ac , rt  non  qua* 
dratus  numerus  16O-  ad  quadratum  144.  Ergo 
quadratum  ea  ac,  erit  ad  a a»vt  compofitus  non 
quadratus  tdo.  ad  quadratum  numerum  1 6.  per 
OOnoerfionetn  rationis . Quoniam  quadrata  duo 
ex  BC,  8c  c a ex  propof.  II . lib.i.  arquanc  qua- 
dratum ex  ba  , ficut  quadratus  numerus  144.  & 
16.  zquant  numerum  ido.  quare iu  fe  habebit, et 
numerus  1 5o.  ad  1 6.  ita  b a ad  bc  . Sed  160.  ad  1 6. 
cum  non  fit  quadratas, n6  habet  proportioni »q«fi 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum. 
Ergo  neque  latera  ba,  fr  cb  c*  propof.  »14  huius» 
& ideo  non  erunt  comenfurabilia.  Quare  quadra- 
tum ex  ba  fuperabit  a c quadratum,  * exceflbs 
quadrati  latus  bc  in  commeo  fur  ab  ile  crk. 

T H E O R.  I.  PROPOS.  XV, 

Si  quatuor  linea  /int  proportionalestO"  fun- 
damentum relationis , feu  antecedens  in 
prima  combinaitone  fuperet  confequcn- 
tem , terminum  quoad  potentiam 
quadrato , cuius  latus  fit  fundamento 
illi  commenfurabtle  : Alterum  quoque 
proportionis  fundamentum  m fecunda 
combinaitone  eodem  excefju  fuperabit 
fuum  terminum  : At  fi  txcejjus  pruna 
combtnattonis  fuerit  lateris  tncommenfu- 
rabtlis,  talis  quoque  erit  exeefjut  in  al- 
tera combinaitone  fundamenti  refpcflu 
fu  termini . 

«Q  Ic  IA  ad  ac , Tt  di  ad  no  . Dico,  quod  fi 
J quadratum  B a fuperet  quadratum  a c , Bc 


quadratum cx  do.  Er- 
_ go  conucucndo  erit 
AC  L B etiam  totum  quadratu 
ex  ba  ad  aliam  compar* 
rem , nempe  gn»mone 
nigrum,  Srexceflum  fuum  ha,  fio  quadratum  cx 
Df  ad  aliam  comparem,  8r  excedfqm  ima  gno- 
monem nigrum  r 1 ; Ergo,  & ad  quadrata  gno- 
Itionibus  arqnalia  , eritque  quadratum  cx  B a ad 
duadracum  nigrum  bl  f quale  gnomoni  nigro  ah, 
Ft  quadratum  t.x  df  ad  quadratum  nigrum  DM.it- 
quale  gnomoni  nigro  f r,  ideoque  erit  quoque 
latus  B K ad  lacus  bl  illius  quadrati  nigri,  vt  latus 
Df  ad  latus  dm  limus  quadrati  nigri  cx  %6.  lib .6. 
fi  ergo  ba,  & L»  fint  lineat  comm  nlurab.lcs,  t*> 
!es  quoque  erunt  df  , &r  dm  ,•  quod  fi  fuerioe  in- 
commenCurafeil#*  longiru  ldlne  ba  , 8c  el  tales 
quoque  crunc  df,  «r  dm  longitudine  mcotntncar 
lurabdcs  cX propof.  J huius. 


EXPENSI 
Ve  Bmomiji . 


V. 

•••  t-, 


ACkurde  compofitlone  linearum  potentks 
tantum  commenfurabilium  in  rnam  lineam 
coalefcentiurt,  ex  quarum  compofitionc  refultac 
linea  tota,  quat  B-nomium  appellatur, vel  ex  Bcnif 
nominibus  .*  eo  quia  rcfultet  i compofitione  dua- 
rum linearum  pocentil  commenfurabilium : Eft 
qu*  primum  genus  linearum  irrationalium  . Ia 
ttnatuor  en  m genera  fecedunc  irrationales  Inesr. 
Aliz  enim  exoriuntur  ex  c6pofitionc,vt  prednftf. 
Atiz  a fubtradione,  vt  Apotome, duarum  linea- 
rum  potentia  tantum  commenfurabilium.  Alif 
irrationales  procedunt  a proportionali  mterpo- 
firione  medix  alicuius  proportionalis  inter  duas 
comreenfurabilcs potentia  tantdm . Et  vocantur 
Medix ; Ali*  tandem  ex  diuifione  linee  in  partes 
irrationales,  & ab  irrationalibus  fimpliciter  exo- 
riuntur, quar  poftrema  duo  genera,  Cr  perfubdu- 
ftionem  alias  producunt  pariter  irrationales  . 
Agemus  autem  primo  de  Binomi/s,  rtpote  de  fa- 
eihotibus . ^ 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVI. 

Si  iua  rationales  potentia  tantum  inuicem 
coMmenfurabtles  componantur , tota  irra- 
tionalis erit  , vocetur  auttm  ex  Btnit 
Nominibus  . 

COmponantur  duc  rationales  ab,8t  bc  poten- 
tia tantum  inuicem  commeafurabiles  ex 
propof. 


. TR.ACTATVS  XII.  IN 

peopoC  ii.  huius  i nuenti.  Dlcoiotam  AC<rt4- 
liohaUmtff:  . 

Probatur  . Quoniam  enim  e*  propol.l.  llo.o. 
ye&ingulum  fob  a b,  & bc  ; quale  eft  album  ad 
quadratum  «e  nigrum  fe  habet,  velati  refpicit  ba- 
m ab  bafim  bc  : Quoniam  ea  redangula  fune 
ciufdem  altitudinis  : lequitur,  qubd  fint  incom- 
menfarabilia , qualiter  funt  ipfar  bafes  . Addatur 
red  angulo  eius  duplum,  qaod  certi  ci  commea- 
furatur»  & fient  duo  redangula  «qualia  alba  . 
Addatur  quoque  quadrato  nigro  aliud  nigrum  ex 
AB,  eruntque  quadrata inuicem  commenlurabilia; 
quod  line*  ab,&iccx  hypothefi  fint  inuicem 
potentia  commenfurabiles  . Nam  fa da  hac  cpm- 
pofitionc  cx  propof.  io.  duo  redangula  a duobus 
quadratis  incompicnfurabili- 
tate  dlfiidebunt ; quia  magni- 
tudinibus  »qu*r  prius  crapt 
incommenturabiles,  vt  reda- 
guloalbo,  8e  quadrato  nigro 
commcafurabiles  , quxlibet 
fu£, magnitudines  addidimus, 
quadrato  quidem  nigro  qua- 
dratum aliud  nigrum  fibi  co- 
menfurabile » redangulo  ve- 
fb  afiud  redangulum  fibi  *qualc . Sed  compo- 
nantur fimuj  h*c  duo  redangula  , qu*  incora- 
meofurabiiia  funt  quadratis,  & ipfa  duo  quadra- 
ta; ex  pxopof.IO.tota  magnitudo  cb  incommenfu- 
yabilis  erit»  cum  alteri  magnitudine  partium  in- 
eommenfurabilium ; 8r  ideo  redangula  alba, cum 
duobus  quadratis  nigris  fimul  eruot  incommcn- 
jurabilia  ipfi»  met  quadratis  nigris  fcorfim  fum- 

ptis . -e  r.  ( -v  j T 

Verum  duo  redangula  prrdida  cum  duobus 
quadrajis  nigris  ez  propofid.  I16.1.  funt  arqualia 
quadrato  ex  tota  ac  , tanquam  vna  linea . Hoc 
itaque  quadratum  maximum  ex  tota  ac  erit  ideo* 
ssenfurabiie  duobus  quadratis  altero  ex  ab»  alte- 
xo cx  K : cum  ergo  ourfdratum  ex  tota  ac  ex  dua- 
bu$  ab»  & bc  coaliti  fit  irrationale  quadratis  ip- 
lanam componentium  ab  , & bc  ; etiam  ipfa  tota 
ac  erit  irrationalis  ex  propof.  9.  buius»  ipfis  par- 
tibus componentibus  a B»  Ar  cc . Cuius  nomen 
erit  tinomium»  quia  ex  duabus  integratur. 

Quod  prxcedenti  propof.  explicauimus  Bino- 
mium»  eft  genus  quoddam,  quod  fex  differentias 
Binomiorum  filb  fe  compleditur . 111*  verb  exo- 
riuntur d comparatione  duarum»  ex  quibus  cora* 
ponuntur  potentia  tantum  fibi  inuicem  commeo- 
. durabilium  comparatarum  line*  Rationali»  refpe- 
&u»  cuius  dicuntur  rationales  ,feu  longitudine» 
feu  potentia;  8r  quia  in  fuperioribus  vidimus  duas 
4ifferentias  linearam  commen  fu  rabii  lum  potea- 
tia  tantum»  primam  propof.  13.  nempe  » cum 
maior  excedit  minorem  in  quadrato  fuoconfti- 
tuendo  fpatio  tali » qubd  fi  in  quadratum  rediga- 
tur, latus  cius  fit  longitudine  maiori  conunen- 
furabile  ; inde  eft»  quod»  fi  hoc  primum  geaus  li- 
ne* Rationali  comparetur,flr  maior  illi  Rationali 
fit  longitudine  commenfurabilis  hinc  prima  dif- 
ferentia conftituatur;  Quod  fi  minor  fit  Ratio- 
nali commenfurabU  is  iam  fecundam  differentiam 
obtineamus  . Quod  fi»  nec  maior » nec  rainof» 
'fed  ficut  funt  in  commenfurabiles  inuicem»  ita 
quoque  fint  RatioQaft,&  tertia  differetia  habetur. 

Secundum  verb  genus  linearum  fibi  inuicem 
sncommenfurabilium  eft  5 quando  vna  alteram 
excedit  tali  fpatio  quadrato,  quod  habeat  lacus  ei- 
dem maiori  incommenfurabile  cx  piopoi.  14.  *& 


X LIBRVM  EVCLIDIS. 

eodem  ordine  dat  tti.  alia  Blnomu . Nam  vtl 
maior  linea.feu  Nomen  e (i  commenfurablle  dat, 
K-it.onali.8f  ecee . QuartO,»el  minorei  commen. 
{uratur, 8f  ecee  Quintum ; *el  neutra  incommen- 
fur.  bilium,  ei  commenfuratur,  8f  ecee  . Scitura  , • 
Docebimus  itaque  modum  in  lequentibus  repe- 
riendt  hic  omnu  Bmomia,  obqui  neccffarium 
cft  prius  refricare  memoriam  eorum  , quardiil- 
mus  lib.  9.  Eipenf.  ritiraa. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVII. 
lnuenire  ex  Binis  Nominibus  primam . 

OPortet  primo  reperi re  duas  lineas  longitu- 
. dine  commenfurabiles  a , 8c  b ex  Corolla- 
rio propof. ii-  huius,  quarum  prima  a ftatuatur 
pro  Rationali  . Alteri  vero  b inucniatur  altera  c 
longitudine  foliim  incommenfurabilisvSr  gaudeat 
conditionibus»  quas  afEgaauimus  propbf.13.  hu. 
nempe  repertis  duobus  numom  quadrat  is  4-&  9. 


quorum  exceflus  3.  non  fit  quadratus  . Maioris  b 
quadratum  obtineat  ad  minorisc  quadratum  eam 
proportionem, quam  maior  quadratus  numeras  9- 
adexceffu  5.  non  quadratu  . Na  fi  du$  ift*  poten- 
ti! tantum  commenfurabiles  componantur;  linea 
tota  ez  illis  duabus  coalcfccns*crit  primum  Bino- 
anium . 

Probatur . Nam  potitur  doabus  conditionibus 
ad  primum  Binomium  requifitis  . Prima  eft, 
qubd  rationali  a fit  maius  nomen  b comracnfura- 
bile,  vt  ex  conftrudione  conftat . 

• Secunda  eft,  qubd  cft  de  genere  illarum  linea- 
rum potentia  tantdm  commenfurabijiuin , qua- 
rum quadratura , quod  poteft  efficere , maior  b 
excedit  minoris  c quadratum  exceflu  quodam 
quadrato;  qubd  habet  latus  commenfurablle  ipfi 
anaiori , cura  eius  b quadratum,  quod  eft  » vt  nu- 
merus9-  fit  ad  quadratum  minoris  c,  vtnumernS 
5.  ex  propof.>ii.  huius,  & ideo  exceflus  e fit  vt  4. 
numeras  quadratus  ad  ipfum  9.  numerum  qoB- 
dratuu»  , V ndc  latus  illius  cxcefTus,iu  quadratum 
redadl  ad  qnadratum  ipfius  B maioris  erit  com- 
xnepfnrabile  ex  propof.  4.  huius  . Si  ergo  b,  & c 
componantur  cx  16.  efficient  Binomium,  quod  cx 
didis  requifitis  erit  primum . 

PROBL  U.  PROPOS.  XVUI- 
lnuenire  ex  Binis  Nominibus  fecundam. 

Sit  Schema  pr*cedens  ; Et  fumantur,  vt  prius 
dux  commenfurabiles  a,c,  & a ftatuatur  pro 
Rationali ; huic  vero  c inucniatur  potentia  tantis 
eommeofurahilis  a eadem  arte , ac  modo  » quo 
propof.  13.  huius  ; fed  cum  hac  differentia  ab  an- 
«eced.  quod  vt  exceftus  numeri  3.  non  quadratus  , * 
ad  quadratum  numerum  maiore  9.  fic  quadratum 
ex  c minori , 8r  commenfu rabii  1 linea  ipfi  Ratio- 
ciali  ad  quadratum  ex  B maiori  eredum  - Utera 
animbonm  ^mdrstorum  in  wam  limam  mmfxfi- 

ta 


. DE  LINEIS  IRR 

ta  tx1'  'btluvt  Bnomhtm  fecundum  • 

Probatur  . Nam  minus  nomen  , nempe  latos 
minoris  quadrati  e eft  ex  conftru&ione  commen* 
(pfibilc  Rationali  dat*  a,  eft  autem  minus  latere 
s,  quo.i  fit  quadrlfum  e*  c ad  quadratum  e»  A , et 
excellus  non  quadratus  , Be  reliquus  f . ad  nume- 
i um  * pedentem,  Be  totum  9.  Be  ideo  ad  maiorem. 
Q.uare  , Be  latus  c,  vtpote  quadrati  minori*  erit 
minus  latere  b . 

Secundam  vero  conditionem  ex  cflfe&ione  pro- 
pof 13.  adipifiitur,  cum  non  obtineant  propor- 
tionc.caru  quadrata,  vt  numerus  quadratus  ad  nu- 
meru  quadratu. Et  quadratu  maius  a fuperet  c qua- 
drato t fi bi  b in  latere  commenfurabiJi,vt  propof. 
l?.  oilcnfutn  eft  ; Vnde  fi  componantur  b,Atccx 
16.  efficient  Binomium,  quod  erit  cx  didis  fccun* 
dum . 

4 

PRObV  Hi.  PROPOS.  XIX. 

Inuenire  tertium  Binomium . 


PRzcenti  1.  Inuentis  duobus  numeris  quadra- 
tis 4.  & 9,  ei  conditione,  qua  propof  13.  vt 
ex certus  j.  non  fft  quadratus ; Sumatur  ex  pro p. 
1 8.1  9.  numerus  alius  , qui  ad  neutru  eorum  y.Be 
9.  proportionem  dicat  , qUam  quadratus  nu- 
merus ad  quadratam  numerum,  qui  fit  6.  Dein- 
de rt  eft  numerus  non  quadratus  6.  ad  quadratum 
9.  fic  quadratum  Rationalis  * ad  quadratum,  cu- 
ius lacus  ■ i nec  fit  quadratum  Rationalia  a pro* 
portionarus  ad  quadratum  cx  a,  et  quadratus  na- 
merus  ad  numerum  quadratum  . Ideoque  licet 
quadrata  fint  rationalia;  quia  funt,  et  numerus  ad 
numerum  ; (pfa  tamen  latera  a,  Be  s potentia  tan- 
tam erunt  commcnfarabilia,  uon  longitudine  cx 
propof  4.  huius  •* 


ationalibvs.  ,p, 

dratumex  c , Be  ideo  non  erit  illa,  quam  quadrati 
numeri  ad  quadratum  numerum  . Vnde  nec  linef 
A,  8r  C inuicemcommenfur  .b-licatcm  confrquen- 
tur.  Cum  ergo  b,  «:c  ad  Rationalem  a fint  in- 
commcnfurabiles,  maiorque  t fuperet  mioorcm  c 

?uadrato  e,  fibi  maiori  commcnfurabiHs  lateris, 

acient,  fi  componantur  Binomium  quod  ex  1 6. 

propor.  huius,  Be  cx  alijs  edhettiombus  erit  ter- 
tium . 

- • • • . 

PROBL.  IV.  PROP.  XX. 

Inuenire  ex  Bina  Nominibus  eju  artam  . 

VSque  adhuc  efi  fumus  pro  fundamento  Bi- 
nomiorura  propof.13. huius:  nunc  vtendum 
eft  prooof.  14  luxtaquc  ipfius  documenta  duo 
numen'  quadrati  alTumendi  funt  , ita  quod 
compofitus  cx  ipfis  non  fic  quadratus  , et  4. 
flr  9.  cuius  compofituip eft  13.  non  quadratus» 
ideoque  nec  proportionem  dicit,  quam  quadratus 
ad  numerum  quadratum  ex  prop  I6.1ib. 9. Deinde 
reperiatur  a Rationalis,  fircei  coramcnfurabifip. 
Futque  vt  compofitus  non  quadratus  13.  ad  qua- 
dratum alterum  cx  componentibus,  puta 9.  ex 
propof.  1 r . hums ; ira  quadratum  commenfurabi- 
lis  cad  quadratum  ilterius  b corojonatuiquci,  Be 
c,&i  fit  B.n  mium  fjuertiap : 

Probatur . Nam  b , Be  c funt  commenfurabi- 
les  folum  potentia , cum  eorum  qusdraec  fc  ha- 
beant, vt  numerus  «d  numeraro  • • 7 


bS 

£ i 


13 


Prarcept.  *.  Deinde  fiatinxts  propof.  13.  huiac 
vt  qoa  Jrfctus  numerus  9.  ad  fuum  ex  certum  j.non 
quadratum : ita  quadratum  eiufdcm  rationis  , cu. 
ius  latos  b,  ad  aliud  quadratum  ex  propof.  n.  hu- 
ius, Be  fit  huius  quadrati  latus  c . Dico,  quod  fic 
<9-  b compym.tnckr  (tit  Binomium  ternum . 

‘Proh.  Progr.r.  Quoniam  primam  conditioni 
geneflearn  canfequitur  ex  conftru&joae.  Quit 
quadratum  b (operat  quadratum  c quadrato  quo- 
dam i, cuivis  latus  eft  maiori  b commeofurabile» 
quia  ,eft  vt  91  ad  5 . cuius  refiduum  vfque  ad  9.  eft 
4.  numerus  quadratus,  ir  ideo  ctUm  quadratum  c 
habet  refiduum,  cum  quo  arquat  quadratum  b,  vt 
numerus  quadratus  4 Be  ;.numertiin  quadratum  9. 
ex  propof.  13.  Vndeex  propof.4.  latus exceifus  b 
erit  commenfurabilc  lateri  b . 

FrogrdT.  l.  Habet  quoque  conditionem  fpe- 
eificam  nempe,  quod  ambt  b,  Be  c fint  incommen- 
forabiles  Rationali  A ; £t  B quidem  cx  Prfce-n.l. 
>d  confeqoitur  . De  linea  veri  c oftenditur;  Qua- 
dratum ex  a eft  ad  quadratum  ex  b,  vt  6.  ad  9.  ex 
efFc&ione, nempe  non  dicit  proportionem  eam  , 
quam  quadratus  numerns  ad  quadratum  nume- 
rum : At  quadratum  cx  b dicit  proportionem  ad 
quadratum  ex  c , qaam  9.  ad  f.  f.  non  eam  quam 
quadrati  numeri  «a  numerum  quadratum  . Ergo 
ex  «quo  erit  vt  rt.  ad  f . ita  quadratam»  ex  A ad  qua- 


ibi  veri  vindicant  conditionem  genericam  BP 
nomiorum  . Quoniam  maius  Nomen  c,  vtpote 
latus  maioris  quadrati  fuo  quadrato  fuperat  qua- 
dratum minoris  lateris  b quadrato  quodam  fibi 
longitudine  incommenfurabili , vt  «(tenditur  ci- 
tate propof.  14. 

Obtinent  quoque  requifitum  fpecificum : Ete- 
nim c maius  nomen  acceptum  eft  ex  cffe&ionc 
commenfurabilc  Rationali  a.  Cum  ergo  c fieco- 
menfurabilis  rationali  a Be  potentia  tanti)m  com* 
menfurabilis  refpeftu  B ,quatn  fuperat  fooqua- 
drato,  excefiu  tali  quadrato  e,  cuius  fatus  fibi  eft 
longitudirte  incommcnfurabile,  fed  foltim  poten- 
ti! : Si  har  duar  line*  b . Be  c conjungantur,  effi- 
cient ex  propof.  16.  Binomium,  & hoc  cx  re- 
quificis  prxallegatis  erit  quartum  . 

. 1 * . • 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXI; 
Inuenire  rt  Binis  Nominibus  quintam . 

ADhibeatur  ideto Schema,  Be  repertisduo- 
bus  numeris,  vt  prius,  eadem  fiat  conftrO- 
ftio  numcrlca , vt  in  antecedenti , vel  14.  prop.h. 
Deinde  accepta  quadam  Rationali  a ipfi  commtn, 
furabilis  inueniatur  bj  fiatque deinde,  vt  nurne- 
merus  quadratus  V.  g.  9.  ad  compofitum  ex  duo- 
bus quadratis  noo  quadratum  1 3.  fic  ex  propof. 

1 1 . huius  quadratum  ex  B,quod  erit  mimis  ad  qua- 
dratum alterum , cuius  latus  c , quod  erit  maius, 
vt  numerus  quadratus  eft  minor  compofitorum 
quadrato,  & b , & c later a ia  ynam  lineam  con- 
flata fodent  Binomium  quintum . 

Pro- 


,9i  tractatvs  xir:  jn‘: 

Probatur  . Quoniam  obtinent  conditionem 
gencricam  Binomtj:  quia  eadem  conftru&io  fa&a 
eft,  qua:  propof.  14.  Se  ideo  b fuperat  c quadrato 
quodam  e, cuius  latus  fibi  maiori  b eft  longitudi- 
ne incbmmenfurablie : Line*  quoque  b,  & c funt 
potentia  tantum  commefurabiles  ; eo  qu6d  carum 
quadrata  fint,vt  numerus  ad  numerum,  hoc  eft, vt 

9.  ad  1$- 

Et  tandem  obtineat  conditionem  fpecificam  : 
na, Be  Minus  Nomen  b eft  ipfi  Rationali  a eat  con- 
ftru&ione  commcnfurabiJe,  ideoque  b,  8r  c com- 
pofitz  facient  Bino(niam,ex  ttf.h.Se  hoc  quintum  a 
«rit . 


C.  LlBRVM  EVCLIDIS  . 
EXPENSIO  VI. 

De  Une  is  Apotomis , 

C-i  Orapofuimu*  vfque  adhuc  lineas  irr^iona- 
j les  addendo  inuicem  duas  rationales  poten- 
tia tantu  commenfurabiles.  nunc  vero  auferendo 
vnam  ab  alij  genrrabutur  u rationales  eodem  or- 
dine, ac  in  prarted.  fcxpcnlione  . ’ 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII. 


PROBL.  VI.  PROPOS.  XXII.  ' 

Inuenire  fextam  ex  Binis  Nominibus . 

REperiendi  funt  duo  numeri  non  quadrati  ex 
propof.  1 d.  lib.  9.  V.g.  II.  Se  1J.  qui  com- 
pofiti  faciant  numerum  non  quadratum  24.  ldj 
circoque , nec  cum  eo,  quod  componunt,  nec  in- 
uicem  dicant  proportionem,  quam  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numerum  . 

Aflumaturque  quilibet  numerus , qui  ad  neu- 
trum ipforum  proportionem  habear , quam  qua- 
dratus numerus,  ad  quadratum  numerum,  vt  eft 
quiljbet  quadratus  . V.g. 4.  Sumatur  deinde  Ra- 
tionalis A,  Se  vt4«  ad  24  fic  fiat  quadratum  ex  a 
ad  quadratum  ex  alia  aliqua  V.  g b ex  propof.  it* 
huius : eruntque  b,  & a tantdm  porentia  commc- 
furabiles . Deinde  fiat,  vt  34.ad  1;.  ita  quadratum 
ex  b ad  quadratum  ex  alia  c : eruntq;  latera  lon- 
gitudine incommenfurabilia  b , 8c c , quia  eorum 
quadrata  fc  habeant, vt  numerus  ad  numerum . 


1 


Ita  quoque  fe  habent  incommenfurabiliter  cum 
Rationali  a : Se  quidem  b,  vt  diximus:  Linea  ve- 
ro c ex  hac  ratione  . Nam  vt  4.  ad  24.  fic  a, qua- 
dratum Rationalis  ad  quadratum  b,  &r  vt  34.  ad  l). 
ita  quadratum  b ad  quadratum  c . Ergo  cx  «equo» 
▼t  4.  ad  i).  ita  quadratum  a ad  quadratum  c , ni* 
mirum  , vt  numerus  ad  numerum  ,&  ideo  linea 
Rationalis  a,  Se  c erunt  inuicem  incommcnfura- 
biles,  Se  hzc  eft  conditio  fpccifica  harum  linea- 
tum b,8c  cad  Bmomium  requifitji . Obtinent 
quoque  conditionem  gencricam  . Nam  quadra- 
tum ex  B quadratum  ex  c fuperat  quadrato  quo- 
dam e , quod  eft,  vt  ti.  ad  24*  tanquam  numerus 
ad  numerum  , ideoque  fibi  «naiori  b longitudine 
incommenfurabile  . Quare  fi  b,  & c componan- 
tur ex  propof.  16.  facient  Binomium,  quodex 
f>rzdi$is  conditionibus  erit  fextum  • 


Vi-  ■ .iu  ;n  ■ . . : . < 


Si  H rationali  rationalis  auferatur  potfn- 
eta  tantum  commenfurabihs  cxiflcns  to - 
/1  i reliqua  irrationali f enrs  vocatur  uu - 
tem  Apotomc . * 

DEfrahatur  a Rationali  ac  Rationalfs  Bc»qu? 

ipfi  ac  toti  pot?ritiitinttim  fit  commcnfu- 
rabilis  . Dico  rti.ouam  ab  JJ-  •rrat.oaatem  reJfiitM 
lintee  ac,  O'  bc  . • t * % 

Probatur  fer*  eodem  argu. 
mcnro , quo  propof.  16.  Redin- 
gulum  ai  fub  ac, Se  bc  cotentufit, 
cum  ac,  & cb  ponantur  longitu- 
dine incommenfurabiies cx 
"■j!  erit  iocomincnfurabii* quadrato 
* ' nigro,  cx  ec  confticuto  1 etenim, 
cum  finteiufdcm  aJtituduiis,funt 
inuicem»  vtbafes . . v 

ProgrcfT.  *.  Addatar  re&aftgulo  eiufdera  ai  fc- 
minigro  duplum,  & fint duo  rc&angula  femini- 
gra  ai,  Se  bh  zqualia,  Se  ideo  intricem  fibi  coan- 
menfurabiiia  pro  vna  parte . Pro  alia  verb  adda- 
tur quadrato  nigro  cx  Bcaliud.  quadratam  ex 
tota  ac»  quod  ei  vtique  eft  commenfurabile,  cera 
line*  ipfz  ponantur  commenfurabiles  potentia. 
Fa&aquc  hac  additione  ex  propof.  8.  hujps  mane- 
bunt duo  redangula  fensinigra  fumpta,  vt  tna 
quantitas  * Se  duo  quadrata  nigrum  ex  cb*  Se  ac 
ex  tota  pariter  vt  vnum  quid  i umpta  intricem in- 
eo mmenfurabilia  , vt  erant  f rids  . 

Progrefl'.).  Addatur  rurfus  re danguiis  qua- 
dratum nigrum  cx  ab  : Elficicmufquc  magnitudi- 
nem ex  tot  & ex  quadrato  nigro  K*  ex  9.1.%. 
quare  magnitudo  tota  ex  rc&angoKs  feminigris 
duobus,  de  quadrato  nigro  ba  erit  tunc  comme n- 

(ural>ilis*-vcpotc  ilii  fquals, quantitati  ex  duobus 
quadratis  nempe  ex  rota  ac  , & parte  bc  conft  itu- 
ris, Se  ideo  cum  illa  ex  progr.2.  ficrc&angulis  ia- 
commenfurabilis  etiam  bxc  incommcnfurabilis 
parti  componenti,  nempe  rc&aogulis  i jfdem  duo- 
bus feminigris  erit.  Cum  itaque  tota  magnitudo 
ex  scdangulj*  cpmpofita , Se  quadrato  ab  nigro 
fit  incommenfurabilis  vni  parti  componenti  1 
nempe  redaoguhs  duobus  feminigris  ; erit  etiam 
incommcniurabilis  altori  cx  Coroll.  propof.  10. 
huius,  fcihcet  quadrato  4 x a b.  Et  ideo  etiam 
quadratum <x  tota  ac, &: quadratum  exparte  bc 
zqualia  rcdangulis, Se  quadrato  alteri  eX  ab*  erunt 
eidem  nigro  cxaa  ihc0mmeiffurabtlia,&  infuper 
cum  quadrata  ac,  Sr  cx  parte  bccx  hjtpqthcfi  fint 
inuicem  commeo  fu  rabii  i a,  quod  line*„AC»  Sc  bc 
fint  potentia  commenfurabiles  , Se  ideo  cuam  to- 
ti ex  propof.  9.  huius, erit  etiam  voumquodque 
eorum  cidf m quadrato , ex  q,a  incvoameuiurabii^ 
cx  prop.8.h.  * Igitur 


".  DE  LINEIS  IRRA JIONALIBVS.  i?5 

Jiuibus  infra  . Porro  Medi*  indupiteem  fpcctem 
ccernuntur , Alia:  eqjm  funt ; gnarum  du*  Ium* 
ptf  faciunt  redangulnm  fub  ipfis  contentum  Ra- 
tion  'le, licet  fiugularu  quadrata  line  irrationalia 
Quadrato  Expolitae  Rationalis,  quat  explicamus 
19.  &.  alie  quarum  rcdmgulum  eft  irratio* 
naie,  quas  docemus  inuenire  propof.  jo. 


Igitur,  cum  quadrata  cx  bc>  Sr  ac  fint  incom- 
menfurabilia  , quadrato  ex  ab  ; Line*  ipf*  » & 
latera  erunr  irrationalia  ex  propof.  4.  huius  / 
Vnde  ablata  »c  ex  ac  relinquet  refiduum  ab  in- 
commcnfu rabite,  81  toti  ac,  & ablato  bc  » & ideo 
dicetur  Apotome  . 

Sex  fpecies  Apotomarum,  qu*  exoriuntur  X 
lineis  potentld  tantum  comineafurabilibus,vt  Bi- 
nomiorum  , reperiuntur  • 

Nam,  vel  maior  plilspotcft»  quam  minor  linea- 
rum potentia  tantam  comtrtenfurabilium  , Be  dif- 
ferentia pdtentialis  eft  quadratum , cuius  latus 
malofi  eft  commenfurabile , 8r  hoc  genus  parit 
tre§  fpecies  Apotomum  » prout  comparantur, 
cum  alia  quadam  Rationali  • Nam  fi  miior  fit 
Rationali  commen forabilis  eft  prima  Apotome, 
fi  minor  exoritur  fecunda  Apotome,  fi  nec  ena, 
nec  altera  oritur  tertia  Apotome  dummodo  mi- 
nor harum  linearum  ad  Rationalem  compapta» 
rum  auferatur  a maiore , vt  Reliqua  Apotome 

fit  • . i-' 

Secundum  genu»  linearum  poeentii  tantum 
commenfurjbiliuni  explicatum  propof.  14.  ex  iU  < 
lud,  quarum  eoa  poteft  magis » quam  alia  ,8r  dif-’  v 
fcxentia-di  quadratum  quoddam , cuius  latus  eft 
maiori  incommenfurabile,  & hoc  genus  parit  tres 
i petn.s  Apotomum  eodem  ordine  . Nam  vel 
maior  eft  commeofurabilis  expolit*  Rationali,  Qc 
‘ ' ‘ “ nft 


THEOR.  TPROPOS.  XXV.  * 

Refla  linea  potens  quadratum  irrationale* 
irrationalis  efl . i 

PO(R  reda  ab  quadratum  abcd  , fcrlteete*  ea 
fi^t,  vel  fadum  fupponatur,  & hoc-fu  irra- 
tionale fcilicet  comparatum, 
cum  quadrato  afieuiy*  lfoe* 
»e  , fit  irrationale  , nulliquc 
communi  raenfuti  dimetiri 
po®t  • Dirp  > ijuod  tjianriinia 
AB  /it.  irrelvti alis  comparata 
cumlreaft.  - 

Probator  . Kiitilf  dicitur 
rational is  cius  quadi  a- (njijrrjt 

rationale ! ex  propof.  4.  huius , quod  eft  codui 
Thcfim.  . ‘ V * t 
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obtinemus  quartam  ipcciem,  vel  minor, 8:  confe- 

quimur quintam,  vd  nulla  Rationali  comuienfu-  jj 1 , • • , ■»-’  c. 

racur,  8c  textam  Apotome  habebimus  . . * Quod  fub  rationalibus  potent  id  fotum  com - 


PRO 


B L.  ii.  PROPOS.  XXIV. 


Apotomum  fex  fpecies  reperiuntur. 

RHperiuntur  eodem  modoi  ac  Binomia,folum- 
quein  hoc  differeatii  quod  repertis  lineis 
duabus  nempe  maiori,  & minori  Momine  j dein- 
de ,vt  Binomium  efficiatur,  coniunguntur  fimul. 
Hic  vero  minor  lioea',  qu*  dicitur  Congruens, 
/ubducitur  i maiori  , qu*  dicitur  Tota,  8c  quod 
reftat*  vocatur  Apotome, feu- Reliquum  . Ita  pri» 
mum  Binomium  paritur  per  coniundionem  dua- 
rum linearum  cx  propof  1 7.quarunt  minor, fi  fufy- 
ducatur  a maion  dfccitur  Apotome  prima,  & fi 
du*  Ijnex  sepert*  propof.  18.  coniuod*  faemne 
Btnonuum  fecundum  , fi  minor  earum  fubJuca- 
tur  i maiori  faciet  Apotomem  fecundam  . Sic 
dicas  dcalijs : Vnde  lingulas  propofitiones  noq 
replicabimus ; fed  propof.  19.  dabit  Apotomem 
tertiam,  propof.  10.  Apotomem  quartam  . prop, 
aa^Apotorncm  quintam  . Tandem  propof.  a 1. 
itoaicm  fextam  docebit  Inaenirc . 


menfurabihbus  reflis  lineis  contmetur 
reflangulum  irrationale  cfl  * £r  refla 
linea  tpfum  potens  i nempe  potens  effi- 
cere quadratum  tlli  aquale  1 irrationa- 
lis . Vocatur  autem  Media , 


0Q I 


E X P E N S I O VII, 

De  Irrationalibus  Medijs . 

Hic  agimus  de  lineis  Irrationalibus,  qu*  re- 
fultant  per  relationem  ad  alias,  Sr  propor- 
tionem, 8e  in  duplici  genere  funt*.  Vei  enim  ad 
lineas,  qu*  potentia  tantum  funt  inuicem  com- 
menturabilcs  referuntur , & vocantur  medi*,  eo 
quod  fint  medium  proportionale  inter  duas  pote- 
ria tantum  commenfurabiles  . Vel  non  funt  me- 
di* inter  duas  locommenfurabiles,  fed  nafcuntur 
per  «quipotentiam  ad  fpatia  irrationalia;  8e  hoc 
fecundum  eft  genus,  quod  fub  fe  habet  ipccics  de 


» It  dara  rationalis  a,  coi  adfintdu?  ali*  po- 
) tentia  tantum  commeofurabifts  bc,& cd,  e* 
quibus' redagu'um  ni- 
grum componatur  , 
Dico , quod  hoc  reflati- 
jjaI.hb  efl  'Jrra’ionaie 
comparatum  cum  qua» 
dr.itfilinexK.  Infimer, 
& afiero  , quo J , fi  fiat 
quadratum  H zqqjfe 
dido  rcdangalo , linea 
^ fecla  latus  bmus  quadra- 

ti erit  irrationali  s rtfpifl*  Ut  ea  a,  & quod  vocan- 
da fit  'httd.a  . 

Probatur  prima  pars . Nam  defcnpto  quadra- 
toex  altera  illarum,  8e  cx  dc,  quod  erit  rationa- 
le , & quadrato  line*  a commenfurabile;  cum  11- 
nc?  dat$  bc,&  cd  fint  ei* potentia  commenfiitabi- 
les ; Ideft  earum  quadrata  fint  commenfurabilia» 
eritque  infuper  dufdcm  altitudinis  cb  latus  idem 
CD , quare  cx  1 . lib . 6 . erunt  in  eadem  proportior 
ne  ita  latera, vt  quadrata»  8r  eodem  modo  referen- 
tur latus  c* lateri  ic,  velaequali  DC  , vt  re^an- 
. gulum  nigrum  ad  qqadratum  album  j fcd  h*  line f, 
lateraque  lunt  incommenfurabilu  Idcircbeiiam 
incommenfur.-bilia  erunt  r^danguia  album.  & 
nigrum  ex  propof.  5 huius  . Sed  quadratum  de 
album  eft  commenfurabile  quadrato  ex  Rationali 
Aconftrudo;  Ergo  rcdangulum nigrum  erit  ei- 
dem quadrato  Rationalis  incommcuiuubilc  cx 
propof. 7.  huius.  ^ v 

, Bb  ' Pro- 


«P4  TRACTATVS  XII.  JN  X. 

Probatur  fecunda  par*  . Nam  cum  rcdangu- 
lom  nigrum  fuerit  oftenfum  irrationale,  etiam 
quadratum  H j quod  ei  fupponitur  squale, erit  ir- 
rationale comparatu  quadrato  Rationali* a,&  ideo 
latus  eius  ex  anteced.  propof.  erit  irrationale . 

Probatur  tandem  latus  huius  quadrati  h fit  vo- 
candum Linea  Media  . Nam  ex  propof.  19*  lib.tf, 
illa  linea  media  proportinalis  eft  inter  alias  duas, 
cuius  quadratum  eft  squale  redangulo  abi  illis 
duabus  conftituto  . Quare  cum  quadratum  H fit 
squale  redangulo  nigro  lineis  bc,  &cd  confti- 
tuto, erit  latus  eius  media  proportionalis,,  inter 
huius  rc&anguli  latera  bc  , & cd. 


COROLLARIVM 


LIBRVM  rvCLIDIS 

T H E O R.  VI.  P R O P XXVIIf. 
\ledi*  commcnfutd!>ilis  medi*  eft . 

Sit  refla  a media  ,b  <o*r  tkex/s&afiUis  , 

H ^ ' ' *• 


H inc  videre  eft  fpatium  medio  fpatio  com- 
menfurabilc  medium  efle,  ideft  irrationale. 
Nam  poQquam  demonftratum  eft  (partum  db  in- 
commcnfurabile  efle  fpatio  de  ; oftenfum  quoque 
eR  mediiun  efle,  cum  ipfum  potens  fit  media  £111- 
Ilccc  latus  quadrati  h . 

COROLLARIVM  II. 

TT  lac  quoque  educes  omnia  fpatia  fub  irratio- 
1 1 nalibus  duabus  , feu  longitudine  , feu  po- 
tentia contenta  efle  vni  earum  quadrato  incom- 
nteniurabilia  •,  &r  irrationalia,  quod.  Ita  fint 
quadratum  di  ad  reftangulum  DB  , vt  ipfs  lines 
* C ad  c b i fed  ipfs  ponuntur  irrationales . Qua- 
re etiam  redaogulum  nigrum  albo  quadrato  erit 
Irrationale* 

THEOR.  III,  PROP,  XXVII. 

Si  ex  Rationali  fiat  r e fl angulum  aquale 
quadrato  Mediet  j alterum  latus  er/t  ei 
Rationali  f olentia  tantum  commenfu- 
rahlc  • * \ \ . ; 

Sit  data  Media  a , 8r  Rationalis  bc  , flue  lon- 
gitudine,  fiue  tanuun  potentia*  ex  qua  tan- 
quim  cx  vno  latere,  vd  per  propof. 4*.  lib.i. 

vel  reperiendo  extre- 
mam bc  , & a lineis 
propoitionaicm  ci.'( 
Nam  rcdaugulum  ex' 
9.  lib.  6.  ex  extremis  . 
ce  , & CBConftitutum 
ent  squale  qdadrato 
medis  a . Dico  , quod 
bat  tertia  proportiona- 
lis C E,  eft  Rfitionatip. 
potentia  tantum  Hatio- 

tiali  BC  cmmcn/itrab  Jis  - 

* Probatur  . Nam  quadratumex  Media  eft  pqu*. 
le  redangulo  fub  duabus  redis  linciV  potentia  * 
tantum  commeofurabilibus  comprchcnfo,  vtex 
propof.  ant.  Sit  ergo  illud  habens  lateri  c b , 
latus  hi  potrntu  tantum  comenfurabile  . Modo 
fic  arguo . Redangula  b e,  & c,i  fudt  squalis,  »u 
pote  vnl  tertio  xqualia ; nimirum  quadrato  cx 
media  A..  Ergo  habebunt  latera  ex  propof.  10, 1„&  . 
reciproci  proportionalia  . Quare  eandem  pro- 
portione dicet  Hiad  cB-qua  ce  adcH  : Sed  Ui,  & . 
r.  alunt  potent. i tantum coounenlurablle*  : Ergo 
etiam  ch,  8e  ce  ex  5.  h>  Sed  hi  comenfuratur  ipfi 
hs  cx  1 hr fi. Ergo  cx  tf.h.inukcm  ih,&  ce:  (cd  cs 
comenfuratur  eod*  modo  hi»&  ce  quoqj  Ergo,fir 
inter  fc. 


gC  FCBA. 


mrtiimifle  ideil  incommen {arabilem  . 

Detur  itaqueRatronalis,  rcfpcdu  cu:us  b me*'- 
dia  eft,  8e  fit  c . Appliceturq;  ei  c,  vel  quod  id* 
eft, fiat  ex  t£,tanquam  ea  vqo  latere  rcd.ingulum 
nigrum  e D,  quod  fit  squale  quadrato  medis  B ex 
propof.  4J.  lib.t.  Et  ex  prarced.  ec  erit  Rationa- 
lis potentii  tantum  commenfurabilis . Deirfde ex 
Rationali  c,-  tanquam  tx  rno  latere  ex  eadem  pro- 
pof. 4J.  lib.  1.  fiat  reet angulum  squale  quadrato 
dats  A . Cum  ergo  media  b,  & a reda  data  ponan- 
tur commenfurjbilc*,earum  quadrata  erunt  cotn- 
mcnfurabilia  ex  propof  4 huius ; quamobrem  re- 
dangula  quoque  quadratis  squalia  erunt  com- 
mcofurabilia,  quibus  fuppqfitis . 

Probatur  . Redangula  'de.  fir  df  ob  eandem 
Rationalem  dc,  qos  vtriufquc  latus  contexit , 

. J funt  eiufdcm  altitudi-  ; 

ni*  : Ergo  ex  propof.i. 
lib  6.  fc  habebunt  iqui- 
ctm,  vt  Bafes  ec,  & cf,* 
cum  ergo  Kr&angula  ■ 
album  , & nigrum  (tnt 
comcn furabilia  cx  hjr- 
pothefi  ; bafes  quoque 
• erunt  inuicem  comen- 
lurabilcs  ec,£t  cf  . Sed 
ec  Rationali  dc  eft  incommen  fu  rabii  >s  longitu- 
dine; fcdfolum  potentii,  vt  didum  eft  ex  prsc. 
propof  Ergo  etiam  talis  ent  cfcx  propof.  8.  h. 
Sunt  ergo  hxc  duo  redaogula  nigrum,  {fc  album 
contenta  fub  incommenfurjbihbus  longitudine, 
quia  ec  eft  incommcnfurab  lis  ipfi  c , fic  eidem 
quoque  cf  oftcnfa  eft  incommcnfurabilis  / Quare 
& redx  lipes.quc  quadrata  squalia  iftis  redagu- 
lis elfirrre  peflunt, exp  opof.at.  huius  . Sedulis 
eft  a , Quoniam  fecimus  redangulum  album,  il- 
lius quadrato  squale : Ergo  erit  Medu  . . . 

COROLLARIVM* 

Hinc  educitur  fpatiutn  quoque  medio  fpatio 
commenfurabile  medium . Quia  rc&aogu- 
la  nigrum , 8e  album  ponuntur  commenfurabilia, 

& tamen  probantur  media,  dumoftenditur  cou- 
tineji  fub  lineis  potentia  tantum  comraeo forabi- 
libus . Vnde  ex  propof-  «fit  fpatium  irratio- 
nale, 8e  linea  ipfum  potens  media  b.&  confe^ucn- 
ter  appellabitur  fpatiutn  medium  ab  ipfa  lN*a* 
qus  ipfum  poteft  accipiendo  denominationem . 

PROB  L.  I.  PROP.  XXIX.  . - 

Medias,  inuentre  potentia  tantum  commcn - 
. furabilei , quet  rationale  lontineant . 

Sint  daspotfptii  tantum  commenfurabile»  cit 
propoli tion.  ia.  huius,  a,  & b,  inter  quas 
media  proportionalis  fuftiatur  c,  ex  propof.  i<$. 
iib.5.&ex  propof  it.  lib.0.  reperiatur  huic  quar- 
ta proportionali»  di  ita  quod  ita  fic  in  proportio- 
ne a ad  * , vt  c ad  d . Dico  c,  & d efle  raedias  pa- 
Uotja  tantum  c MnaaJirabikj  . Secundo  , quod  fi 
fiat  cX  eis  rrflau£Mlttm,  illud  erit  ratioi.ale . 

Probatu?  primi  pars.  NamA,&  b potentia 
tantum 


Illi 
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DE  LINEIS  IRR 

tantdm  funt  eonunenfaraMles  . Ergo,ciim  ean- 
dem proportionem  dicant  a ad  »,vc  cadn  erunt 
etiam  c,  &r  d inuicem  conuncnfiirabtles  ex  prop. 

5 huiuS  folum  potentia. 

Probatur  fecunda  para:  Nam  fundamentum 
proportioni»  a eft  ad  fuum  terminum  b , cx  con- 
ftrud.  vt  fundamentum  c ad  terminum  D : Ergo 
pcrmHtando  referetur  fundamen- 
tum a ad  fundamentum  c,  vt  ter- 
minus B ad  terminum  D. 

Sed  ex  conftrudione,  cumc 
fit  media  proportionalis»  ita  eft 
Aadc,vtcad».  Ergo  etiam 
erit,vt  c fundamentu  ad  b terml- 
nu,  ita  • ad  termiaum  o,quod  fit 
eadem  proportio  c ad  b , qux  a ad  c , Ac  qux  A *d 
c eadem,  talis  fit'!  ad  d ex  ofteafiooe  fu  penori  Et 
Ideo  etiam  u erit  media  proportionalis  inter  c,  Ac 
d j Proptereaque  eius  quadratum  erit  aquale  re- 
dangulo  cx  c»  & d ex  19*  propof.lib  6,  Eft  autem 
quadratum  e*  linea  b conftruduon  Rationale  4 
cum  b fit  Rationalis  potent  i £ tantum  commenfu- 
rabilis : Ergo , Se  redangulum,  cx  redis  C , Ac  D 
tanquam  lateribus  compadum  erit  Rationale  . 

- * COROLLARI  V M. 

SI  a,  fi'  b fintline*  tale*  potentii  commen- 
furabiits ; ita  qubd  quadratura  maioris  fu- 
peret  quadratum  minoris  fpatio  quodam,  quod  in 
quadratum  redadum  habeat  latus  commeofurabi- 
ieipfi  maiori,  vt  docemus  propof.  13  Etiam  me- 
dix adiumento  earum  repert*  fimili  conditione 
gaudebunt,  Se  c maior  poterit  plus  , quam  d mi- 
nor quadrato  linear  redx  maiori  commen  fu  rabi- 
11»  . Nam  ita  eft  a ad  b,  vt  c ad  d ; poteft  veri  a 
plufauam  b quadrato  redzfibi  longitudine  com- 
meniurabilis.  Ergo  etiam  c plus,  quam  d eodem 
genere  quadrati  poterit,  vt  ex  propof.  iy.  huius 
Repefientur  autem  dux  cum  hac  conditione  cx 
prop.  13.  huius. 

P1UOBL.  -IL  PROPOS.  XXX.  > 

Medias  invenire  potent  tantum  commen- 
j ut  abdes , qu4  fpatium  irrationale 
contineant . 

Sint  tres  Rationales  potentia  uncum  com- 
menfurablles  a,  b,  c, & inter  a,  Ar  b medi* 
p proportionalis  inutniatur  ex  propof.16.  l»b.6'. 
Deinde  reperiatur  ipfi  d quarta  proportionalis 
ex  propof.  1 y.  fex  ri  j ita  quod,  ficut  » refertur  ad 
c lineam,  tali  quoque  proportione  p referatur  ad 
lineam  e.  Dico  p,<£-H  r fie  mediat  proportionales 
potentia  tantum  commen  fur  abi  les . Secundo  Dico; 
quii  [patiam  irrationale  contineant , quod  appellatur 
medium . * 

Probatur  a,  & b fuot  linex  ex  hypotheft  po- 
tentia tantum  commen  fu  rabiles  . Ergo  redangu- 
lum  fadum  ex  ipfi*  ex  propof.sA.  huius  erit  me- 
dium . Sed  d eft  inter  eaTdem  a , & » media  pro- 
portionalis : Ergo  cx  propof.  1 9.  Itb.tf . eius  qua- 
dratum rrdangulo  ex  lineis  A , & b fado  erit 
zqualc  , Be  etiam  quadratum  cx  D erit  medium, & 
irrationale  , Ac  D media , Quippe  quod  redangu- 
lo  irrationali  fit  xqualc  . 

Sed»  refertur  ad,c»vt  d ad  e . lllxrjue  b,  Arc 
bmc  potentia  tantiim  commenfurabiles  ; Quam^ 
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obrem,  8e  b Ipfi  d erit-potentii  tantum  commen* 
forabilis  ex  propof.  y huius  . Pmpterea  erit  quo- 
que e media  ex  propoli  »8.  huius.  Ergo  n,  Ari 
medix  fuot  potentia  tantum  commenfurabiles . 

Probatur  quoque  t.  pars  . 
Nempe  quod,  fi  ex  b,d  lineis 
fiat  rrdangulu*  illud  fit  mediu  . 

fundamentum  x refertur  ad 
terminum  c»  vt.  fundameotiim 
«.  * jl  x d refertur  ad  terminunj  .p-,  cx 

^ BC  De  conftrudione  ■ Vnde  penut- 
Undo  t ita  erit  fundamentum  » 
ad  fundamentum  D,  vt  terminus  c ad.  terminum 
e . Sed  d eft  media  proportionalis  inter  a,  & b. 
Qua  ex  rd , vt  eft  a ad  d , fic  erit  d ad  b in  pro- 
portione, Ac  inuertendo  ca  proportione  refpicict  b 
Ipfum  d ficut  d ipfum  a . Cum  itaque  fit  b ad  d » 
vt  d ad  A : Ergo  etiam  referetur  teimluus  c ad 
terminum  E,  vt  o refertur  ad  a : quia  eft  ipforun) 
t>,  Ar  a propomo  eadem,  qux  fundamenti  b ad 
fundamentum  d , 8c  ideo  eadem  , qux  termini  c 
ad  terminum  s . 

Cum  ergo  iftx  qnatuor  Uivz  fint  proportio- 
nales, Ac  d fit  ad  a*  vt  c ad  £ ; rcdangulum  ex 
prapof.18. 1.6,  quod  continetur  fub  extremis  d,Ap 
t erit  xquale  redartgulo  a medijs  contento  a,  Ar 
c : fed  rcdangulum  hoc  ex  llrfeis  C,  8g  A eft  me- 
dium cx  propof.»*  hu  us  . Ergo  cthm  redanga- 
lum  fadum  ex  lineis  e,&  d ci  squale. 

COROLLARIVM. 

Hinc  nafeitur,  quod  fi  maior  * plus  poCCe  qua 
c quadrato  habente  latus  commenfurabile 
ipfi  maiori  B : quod  etiam  fic  fe  habebit  d ad  e.  Se 
foo  quadrato  luperablt  quadratum  ipfius  b qua- 
drato tal i»  quod  habi  bit  latus  fibi  commenfura- 
bile Ratfoque  eft  eadem  , qux  prxccd.  CoroJf. 
quia  ponitur,  fic  efle  sade,  vt  oad  e in  propor- 
tione . Poteft  vero  b plus,  quam  c quadrato  redx 
linex  fibi  maiori  incommenfurabili : ergo  etiam 
d pias  poterit  ; quam  e eodem  genere  quadrat  i , 
ex  1 y.huiusiPorrd  repedentur  dux  b,A^  c gum  ea 
conditione  ex  propof.  14.  huius. 

EXPENSIO  VIII. 

Dc  irrationalibus , iju*  nafcuntur'a 

rncJifi . 

■Jk  I Edi*  licet  refpefiu  Rationali,  irrationale, 
IVI  fint  /tnuiecm  tamen  commenfijrabilcs 
font,  ex  propof.  »8.  huius  . Idcirco  penes  Jiuer- 
fos  refpedus  Ar  relationes  potiunt  diri,  Ac  ratio- 
nales , Ac  irrationales  ; irratioalcs  quidem  refpe- 
du  Rationalis  expoficx,  at  rationales  inuicem: 
De  litis  vero  duo  genera  aflignauimus : Primum 
propoC»9.  qux  rationale  fpatium  continent : Se- 
cundum propof.30.  qux  medium  fpatium  ample- 
duntur  • Nunc  ex  illo  duplici  genere  mediarum; 
Quatuof  fpecies  oriuntur  irrationalium  linea1  um; 
dux  per  compofitionem,  dux  per  fubtradionem. 
vtfupracx  rationalibus  potentia  tantum  Bino- 
mia,  Ar  Apotomcs  nafccbantur.  Si  ergo  potentia 
commenfu  rabii  is  medix  , ei  addatur  f qux  ambx 
rationale  fpatium  contineant,  vocabitur  cx  Binis 
Medij s prima  , feu  primum  Binomium  Medium  . 
Si  vero  vna  fubducatur  ab  aha  , vocabitur  media 
Bb  s Apo-  - 
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A poiome  primi . Si  vero  dmj  medi*  inulcem  po- 
tentia comm.nfurabiles  medium  contineant  fpa- 
tium>  & vna  ad.ucur  alteri  vpcabitur  ex  binis  me- 
dijs fecunda ; feu  Binomium  Medium  fecundum : 
Si  verb  vna  fubducatur  ab  alia, dicitur  media  Apo. 
tome  fecunda  • 

THOR.  I.  PROPOS.  XXXI. 

Si  Jua  media  potentU  tantum  comntenfa - 
fdbilts  componantur , qua, rationale  con- 
tineant, tota  irrationalis  erit , qua  voca- 
tur ex  Binis  Medijs  Prima. 

COmponantur  du*  Medi*  pa,  &tpb  fuperius 
inuent*  propof.19.  qu*  rationale  redan- 
gulum  contineant . D:co  totam  irrif  urnalem  rjfe. 
Probatur  . Nam  redangulura  album  af  ex  me- 
dijs Atjfit  pb  ita  refertur  ad  quadr.mim  nigrum 
ex  bp  cx  i . 1 .6.  cum  fit  eiufdem 
alMtudmis.vtbafes,*  Sedbafes 
funt  ircommenfur.ibiles : Ergo 
etiam  Re&angulum  af  album 
eft  incommenfurabile  quadrato 
Algro  ph  . *, 

Addatur  re&angt^n  aliud  *• 

) . quale  fd>  fc  ideo  fibi  com- 

menfurabilj  r Quadrato  vrrb  ph  nigro  ex  pb, 
quadratum  nigrum  of  ex  Ap  * quod  vtique  et  erit 
commenfurabile;  cdm  medi*  inulcem  ponantur 
potenrii  commenfurabiles  . Illa  du*  redangula 
alba  af  i & fd adhuc  erunt  incoramenfurabilu 
quadratis  nigris  • ex  prapof.8.  huius . 

Virum  fi  omnia  b*c  aggregentur  fitnul,  duo  re- 
dangula alba , tum  duobus  quadratis  nigris»  ex 
propof.  io.  boc  aggregatum  ex  magnitudinibus 
Irrationalibus  vtrique  parti  aggregat*  irrationale 
erit,  & fignanter  duobus  redangulis  albis  , qu* 
magnitudo  eft  vna  pars  aggregata  • . 

Tota  autem  hzc  magni  cudo  irrationalis»  nem- 
pe duo.  redangula  alba»  & duo  quadrata  nigra  *- 
quant  ex  propo  t6. 1 quadratum  ad  ex  tota  ai  : 

Ergo  hoc  quadratum  ad  ex  tota  ab  erit  irrationa- 
le refpcdu  redangulorum alborum,  qu*  funt  ra- 
tionalia» & ideo  etiam  refpcdu  quadrati  Rationa- 
lis . Quaderc  etiam  ipfa  tota  ab»  latus  ipfius,  erit 
inconjmcnfurabilis  line*  Rationali. 

Vocatur  autem  Binomium  medium  ; quod  com- 
ponatur ex  duabus  medijs,  & primum  ad  differen- 
tiam fecundi. 

THEOR.  II.  PROPOS,  XXXII. 

Si  i media  media  auferatur  potentti  tan- 
tum ei  commenfurabtlis , qua  rationale 
contineant , Reliqua  irrationalis  erit  i 
•vocatur  autem  Media  Jpotomc  prima . 

' A CcIpUntor  duz  medi*  potentia*  tantum 
J1  commeniurabliea  . qu»  fpatlum  rationale 
contineant  inuent*  propof.  3».  huius  cb,  Se  ac, 
minor  bc  fubducatur  a maiori  ac.  Dico  refi- 
dumm  AB  efse  limam  irrationalem . 

Probatur . Redangulum  ai  fub  maiori  ac,  8e 
minori  bc  eft  rationale : Quare  etiam  duplica- 
tum erit  rationale , vt  funt  ai,  8e  »H  • Quadrata 
Tcrd  nigra  ex  medijs  ah,  & 11  irrationalia  rcfpe- 
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du  Rationalis  quadrati,  licet  fruticem  rationalis, 
& ideo  etiam  irrationalia  refpc&u  red  angulorum 
ai,&  lh,  vipotc  illi  quadrato  Rationalis  commeo* 
furabilium  ex  Thcfi . 

Si  verd  totum  ex  duobus  quadratis  ah,  8e  k 
fumatur  erit  vnque  fingulis  qua- 
dratis commenfurabile : cum  par- 
tes ipf*  nempe  qnadrata  fint  ln- 
uicem  commenfurabilia,  8e  Meb 
refpedu  redmgulorum  ai,  &-bh 
erit  torum  irrationale  ex  propof. 
8.  huius. 

V erdm,  fi  redangulis  duobus  addatur  quadra- 
tum ex  ab»  ex  9.  fecundi  fit  magnitudo  «qualis 
magnitudini  duorum  quadratorum  bi  ahj 
Idcpque  ficut  duo  quadrata  ah.&bi  funt  redan- 
gulis  oftenfa  incommcfnrabilia.fic  erit  hoc  aggre- 
gatum ex  redangulis»  &r quadrato  ba  ipfis  ah ,8e 
bi  nigris  quadratis  zquale , redangulis  cifdcm 
Ai,  8f  bh  flor  fi  m i umpui  e ritir  rationale. 

Cum  itaque  tota  magnitudo  cx  redangulis,  8c 
quadrato  ex  ab  fit  incommenfurabilit  fu*  parti, 
nempe  redangulis  fcorfim  : frit  etiam  incom- 
menfu  rabi  Jis  reliqua:  parti  nempe  quadrato  nigro 
exsAB  ex  parte  2.  propof.  10.  Quare  Quadratum 
ex  ab  erit  incommenfurabile  Redangulis  ipfis; 
fed  redangula  ponuntur  rationalia  refpcdu  Qua- 
drati  line*  Rationalis:  Quadcrj  edam  quadratum 
ex  ab  erit  irrationale  ex  propof.8.  refpcda  qua- 
drati line*  R annalis  $ Et  idcirco  etiam  ipfa  ABipfi 
Rationali , irrationalis  erit . 


THEOR.  III.  PROPOS.  XXTITI. 

Si  dux  mediet  potcnttd  tantum  commeq fu» 
rabtl cs  componantur  , ejux  medium 
contineant , tota  irrationalis  erit $ voca- 
tur autem  ex  Bims  Medijs  Secunda . 

COmponantur  du*  medi*  potenri£  tant&n 
innicem  eorr.rnvnfurabilcs  AB  , & bc  , qu* 
medium  fpatium  contineant . Dico  totam  ac  .rro* 

tkmatem  rjfi-. 

PrxafTumptum.  Vt  propof.  oAendatur  prpfup- 
poncndumcA,  Duo  redangula 
albainuicem  «qualia  cfTc  media; 
quia  alterum  ex  ipfis  fub  ab,  & 
eo  exThrG  eft  medium,  ie  idep 
eius  duplum  , eique  commcnfu- 
rabilc,  medium  eft  ex  Corolf. 

propof.  $0. 

Sic  quoque  quod  quadrata  nigfa  funt  media  , 
quia  line*  a i Be  bo  eorum  latera  contexentes  e* 
Thefi  funt  medi*  refpcdu  rationalis , licet  intri- 
cem comparat*  commenfurabiles  fint  potenti!  ; 
ideoque  eorum  quadrata  inuiccm  fibi  erunt  com- 
menlurabilia  , & bmc  compofitum  ex  ipfis  e* 
propof.  10.  erit  medium,  8r  Irrationale,  ficut  ipf* 
feorfun  irrationalia  funt . ' 

Deinde  Rationali  toexpofit*  applicandum  eft 
redaugulum  eh  , filicet ex  ca  , tanqnam  ex  vno 
latere,  efficiendum  eft  1 h cx  propof.43.  primi ; 
quod  redagulum  fit  gquale  duobus  medijs  redan- 
gulis  albis  »& eidem  aliud  redangulum  pd appli- 
candum eft,  quod  fit  «quale  duobus  quadratis  ni- 
gris Item  medijs . 

Primo  itaque  eft  oftendendum  fpatium  totum 


DE  LINEfS  IRRATIONAUBVS 


jh  effe  Irrationale  refpefiu  quadrati  linef  Ratio» 
•alis  j & hoc  djmonflrabitar  ca  eo  ,quod  couti* 
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neatur  fub  cd»&  nH,que  oflenddtur  potentii  tad- 
«ilm  commenfurabiles,  qu*  compofit«  facient  cx 
jwropof.  16.  h lineam  Irrationalem  ch  ; linea  Ve- 
ra di» vel  «qualis  CP  Rationalis  eft  . Idcoque  fpa- 
tiam  ra  erit  irrationale  , vt  oftendctur  : Quibu* 
omnibus  fuppofitis , cum  fpatium  ph  irrationale, 
fit  «qtiale  quadratis  nigris  ,&  albis  reftangulis» 
ex  cftft&iooe,  qo*  ex  propof.tf.  lib.i*  faciuor 
quadratum  ex  toti  AO,  trit  quadratum  AX  ex  tota 
AO  irrationale  ; Quamobrem  etiara  latus , te  toU 
ao  crir  irrationale . 

Primo  itaque  progreflii  oftendendu  m eft  daas 
CD.Ir  DH  rflTe  rationales  potentia  tantum  conamen* 
furabjles,  & oftendctur  primo  efle  incommenfu- 
rabiles  longitudine.  Nam  fo  figura  erimo  pro- 
polita  re&angulum  ai  ex  ai,  frpo  album  quadra- 
to nigro  rx  bo  incommenfurabile  eft ; qtubdex  t. 
Iib.5.  re&angulum  fit  ad  quadratum  cioGftm  alti- 
tudinis, vt  balfs  Alt  ad  bafim  BO ; Idcoque  cum  ba- 
fes  fint  inrrinmftiriirab'lc« , etiam  rr&afigulum 
ai  album  ex  ab,  Be  bo  erit  nigro  quadrato  cx  »0 
incommenfurabile  • Ideoque  etiam  duo  redan- 
|juia  duobus  quadratis  erunt  lncommenfura- 
bilia,  quia  ri&angulum  rcftangulo  aequali . Qua- 
dratumqf  quadrato  commenfurarnr  ad  prjjfluiBp. 
Jdeoquc  Ipatium  quoque  nigrum  ro  «quale  qua- 
dratis erit  Incoramcnfurabile  fpatio  albo  eh  x- 
quale  re&anguUs . Ipf«  ergolinear  erunt  incom- 
menfurabilcs  , cum  fit  reftjngulum  jtigrum  ad 
fedangulom  album,- vt  bafit  ad  bafim  «X  I.  Lfi. 

Probator  deinde*.  Progr.  Qood  etiam  finr po- 
tentia commcn forabiles  * Nam  fpatium  nigrum 
po  qft  medium  , vtpote  «quale  quadratis  nigris 
mcdiys  ex  pr*afiumpe.  & de  Rationalis  . Ergo 
alterum  latus  co  erit  Rationale  faltem  potentii, 
ex  propof.  *7  Et  ex  eadem  cum  fpatium  album 
eh  fit  medium,  vtpote  me dljs  re&angnlls  albis  ai, 
Bc t k. «quale, latus  eins  alteram  «d  efit  potentii 
commenforsbilt/quia  bd  Rationslis  eftjitaque  li- 
neat co,  & dm  funt  fncommenfarabtles  longltu*- 
dine  quidem , vt  fupra  eftenfum  «ft : Verito,  «t 
modo  oftertdtmus  , commenforabiles  potentii  » 
compofitf  facient  lineam-CH  irrationalem  ex  pro- 
pof. 16.  huius,  Idcoque  fpatium  ph  condofum  fub 
ratioali  de,  vel  cp , & fob  irrationali  crt  erit  irra- 
tionale : Quod  confcqucns  modo  detoon liran- 
dum eft . m t 

Progreff.  J.  Si  fpatium  ch  eflet  rationale  fpa- 
tium, latus  quoque  ch  eflet  rationale, te  fic  ratio- 
nale» & irrationale ; qood  repugnat.  Irrationale 
quidem,  vt  probatum  eft  progreif.!*.  Rationale 
vero,  noftendetur  ex  fententia  aduerfarioru»fi 
fpatium  ex  ch  alterant  rationale  . “N  am  fafto  qua- 
drato pa  ex  Rationali  cp  , ita  erit  quadratum  pr 
ad  rc&aogulum  hp  , vt  rc  ad  ch  ? fed  ningu- 
lum hp  comparatum  epiadrato  pb.  ex  aduerfarii* 
eft  rationale  : Ergo  la*us  rc  » vel  «quale  de  rtf- 
peftu  lateris  CH  ob  eandem  altitudinem  CPerk 
rationale  , contra  quod  oftenfum  eft  progreif.  a. 
eum  itaque  hoc  fpatiuai  ph  fic 


«quale  quadrato  ax  etiam  quadratum  illud  erit 
irrationale,  te  linea  ac  irrationalis  erit  refpe&m 
rationalis  de, quod  erat  oftendendum . 

corollarivm 

Hinc  eft,  quod  medium  fpatium  non  fuperct 
medium  fpatium  fpacio  rationali : fed  irra- 
tionali fpatio  . Siquidem  quadratum  ak  eft  Irra- 
tionale, & medium, cui  aquatur  re&anpulum  ph 
Se  ideo  irrationale  eft  Redangulum  quaque  ni- 
grum pd  eft  irrationale, & medium,  quod  fopera- 
tur  a redangulo  ph  fpatio  eh,  quod  oftenfum  eft 
irrationale;  fi  quidem  fi  fpatium  etfet  Ratfo- 
_nale,  «tiara  cedangulaAi,  & ik «qualia  elfcnt  r* 
tionalla  • 


THEOR.  IV.  PROP.  XXXIV. 

Si  k media  media  auferatur  patenua  tan- 
tum cotnmenfurdbilts  exi  flens  toti , qua 
cum  totf,  medium  Contineat  rJujua  trra- 
^ ttonalt  serit,  vocatur  vesbmcdu  Afuit o- 
me  fecunda , ’ ' 


DEtraHatura  media  ac  media  *c,  ei  ac  tan- 
tum potentia  commcnlursbUis ; qu*  cum 
tota  ac  medium  rciftanguliim  contincauc  ..  Dito 
rtliquam  ba  •rrationtien  i(ie  Inta  alieni  txpoftl* 

Hut  oruii,  tui  pe,  C'  AC  w< 

Probatur*  Nam, cum  latera  ac, St  »C  potent 
t-I  tantum  fint  commenfora^ 
bilia,  eftcicnt  fiu  quadrati  co* 
mcnfurabilia  : Quare  rttam  c6- 
pofita  rx  9.  huius  , magnitudo 
ex  compcfitione  r fultaos  vsnf* 
que  feorfim  tommenforsbills 
erit  . Quamobrcm,  cdm  ea  qua- 
drata cx  hjrpothefi  media  fint, tota  magnitudo  cis 
commet.furabdis  medu  erit  cx  propof.  9-  huius* 
Progreif.  a.  Rurfus,qul3  re^angulum  fub  ac, 
8e  bc  medium.  Se  irrationale  eft  cx  Thefi ; fi  acci- 
piantur duo  ex  ipfisAi,  8r in ; Totaquoque  ma- 
guituJo  media  erit  ob  eandem  rationem,  qubd 
dupla  fit  fingulis  partibus , Sr  duplum  fu« parti 
dimidix  commehlutabile  fit . 

Progreif  j ^Sciendum  vero  eft  ex  8.  Hb.i.  Duo 
quadrau, totum  ex  AC*&  nigrum  ex  cb  pr«di(fta 
cftc  «qualia  duobus  rc&angulis  ai,  & eh  addito 
eia  quadrato  ex  ba  : Spatium  itaque  mediam  cx  f. 
progr.  nempe  duo  quadrata  fuperant  Ipatium  n*. 
dium  ex  a. progr.  nempe  duo re&sagaU, quadf** 
to  ex  ab  : fed  ex  pr«c.  CorqU.  medium  non  fu-» 
perat  medium;  nifi  fpatio  medio : Ergo  illud  (fu- 
tium reliquum  quadratum  ■ex  ab  «rk  nedinni»  fla 
irrationale ; & linea  abj  qujr  duttautemcxit* 
erit  irrationalis»  qu«  vocanda  eft  metha  Apoto- 
me  fecunda « £■  uiv  V .Ji 
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THEOR.  V.  PKOPOS,  XXXV. 
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infinita  irrationales  fiunt  t & nul- 
li antecedentium  efl  eadem . 

Sit  media  DA  . Dico  excafitri irrationales  infi- 
nitas, qua  nulli  tx  prime  /offis  eadem fint . 
Expofita  enim  Rationali  ac  .Contineatur  fub 
rationali  ac,  & medii  ad  fpatium  dc:  hoc  erit 
irrationale.  Polfit  illud  reda  de,  Ideft  fit  latus 
quadrati  illi  fpatiozqualis  j hoc  erit  rurfus  irra-  . 
tionale  quadratum, 8e  db  erit  media  inter  da  & ac 
ex  prop.  1 9 llb.6.  Addatur  di  ipfi  Rationali , vel 
xquali  di,  Oe  fiat  fpatium  ei  , hoc  iterum  erit  irra- 
tionale cum  contineatur  fub  media  ed,&  rationali 
di.  Poffit  illud  bf  , quae  rurfus  erit  media  propor- 
tionalia inter  ed  & rationalem  di,  8:  fic  iuinfi- 
jutum. 

C' 

r — pn  "■ 

L"  *_£  *■ 

Quod  vero  ed  non  fit  eade.ac  ad  patet, quia  Et 
eft  redangulum,  linea  verd  ed  cft  latus  quadrati 
ei  rc  dangulo  «qualis,  fic  iFcft  latus  quadrati  re- 
dangulo  El  eqmlis: vnde  e » non  poteft  zquari  Ip- 
fi ED,  fed  nec  ipfi  da;  cum  frroper  proportio , vel 
crefcat,  vel  diminuatur.  Eft  enim  re&angulum 
id  minus, quam  da  ob  latus  minus  ed  altero  di 
femper  eodem  pcrfiftente,  & fic  de  alijs  in  infini- 
tum . 

Quod  vero  redangulum  fub  rationali,  8e  irra- 
tionali contentum  fit  irrationale  patet . Nam  re- 
dangulum ex  media  ad  , 8e  ac  Rationali  cft  ad 
quadratum ipfius  Rationalis  ac  ob  eandem  alti- 
tudinem, quam  ipfa  Rationalis  prarftat,  vt  bafis 
ad  ad  latus  ac  i fed  eX  Thefi  funt  irrationales» 
ergo  etiam  ipfum  fpatium  erit  irrationale  quadra, 
to  Rationalis,  &•  fic  dicas  de  omnibus  alijs . 

. 

EXPENSIO  IX. , T 

. th  it . "i ' - ' • • . t'  ' • ' . -t ' * * 

Vt  lituis * ih  partes  commen/ural>iles,feu  ini 
commtnfurahlei,  &•  omnino  irratio- 
' . . ( noles  fccandis . 

Vlfis  inuentionibus  linearum  potentia  inco- 
menfurabiiium  j modo  docere  oportet, quo- 
modo in  qualibet  exhibita  linei  partes  commen- 
Curabiles,  feu  incommenfurabiJcs  reperiatur  pro 
qua  indagine  neceffaria  eft  propof.  JO.&  Ji.lib.tf. 
jn  qua  docemus  applicare  redangulum  zquale 
dato  redilineo  alicui  lineae,  quod  ad  implendam 
totam  eius  Joagitadl(f£  figura  quadrata  deficiat 
Verum  quia  propofitio.  vtpote  vniuerfalis  eft  di*» 
ficilior,  nos  ver6  folum  indigemus  applicatione 
ad  lineam  datam  rcdanguli  tantum  arqualis  qua- 
drato ; inde  ponemus  Lemma  facilius  ad  lnftku- 
tum  deferuiens . ‘ r 


X.  LWRVM  t^CLIDIS 

" 1 JLEKM»  I.  FROP.  XXXVI.  i 

Data  recise  maiori  rcclangulum  applicare 
aquale  /inarta  parti' quadrati  a minore 
deferipti : (ed  taliter,  vt  per  lotam  non 
fe  extendat ; ftd  fpatium  relinquat , cui 
quadratum  applicari  poffit.  t 

Sit  linea  maior  Ap,  minor  cb,  quzdiuifa  bifa- 
ria in  e f quadratura  ex  medietate  ce  defetip» 
tum  , vtcF.erit  quarta  pars  quadrati  a tota  de- 
fert pt  i cc,  ex  propo C.6.  fecundi  Coroll.  Huic  er- 
go quartae  parti  CE  (it  applicandum  ad  lineam  AD 
maiorem  zquale  parallelogiammum . 

Sccctur  ap  bifariam  in  h,  8e  deduda  perpendi- 
culari ad  ad, qua?  fit  hv  a nundo  h detruncetur 
«qualis  ipfi  cb  , 8e  centro  h internallo  hd  medie- 
tate dudo  fcmicirculo  akvd  ab  i ducatur  ik  per- 
pendicularis ipfi  Hl , 8e  eo  pundo,  quo  fecat  femi- 
circulum  in  k,  deducatur  alia  perpendicularis  ad 
AD,  que  fecet  eam  in  m ; fegmencoque  am  arqua- 
lis  fiat  reliqua  ml  * & tandem  perficiatur  redan- 
gulum  ld  . • 


V' 


Dico  hoc  paraliclogrammum  L D applicatam 
redz  ADcfle  xquale  quadrato  CF  , te  deficere  fi- 
gura quadrata  al  xfque  adoccupandam  totam  li- 
neam. ada  u # ' 

. Probatur  ex  propof.  16A.6.  mk  eft  media  pro- 
portionalia inter  md  , & ma  . Ergo  eius  quadra- 
tum ex  propof.  i$,  eiufdem  cft  «quale  parallelo* 
ramulo  U);  ex  lificjs  md  , & ml  coofedo  ; fed 
uius  xm  quadrat^ eft  «quale  quadrato  cf,  quod 
fit  mk  latus  «quale  ipfius  lateri  cs  ex  rffedione. 
Ergo  redangulum  dl  eft  zqbale  quadrato  cf  : pa- 
tet vero  deficere,  figura  quadrata  ad  occu- 
pandam lineam  ad  ; quia  latus  LM  eft  «quale  feg- 

ancntoMA.  ..  . . . n . 

T FfEO  R.  7/  PROFOS.  XXXVII. 

■ i • 

Si  rcfkt  fecctur  in  partes  inaquatis , O*  ab 
eadem  detrahatur  pars  aqualis  parti  mi- 
nori: fi  rll*  partes  fune  iomwenfur<tbj- 
ItS) reliquum  erit  cdmmenfurabije  toti,  fin 
mirius , reliquus p erit  mi  tneommerfu- 
rabile . 

Sit  reda  ad  , cui  detrahatur  minor  pare  ab,  & 
rurfus  huic  zqualis  pars  c D.  Dico  reliquum 
bc  commcnfurabiJe  efle  ipfi  primitiuz  aD;  fi  ta- 
men partes  p nroo/adz  ab  , &r  ed  ab  Initio  fuc- 
et commcaiurabiJcs.  ■„  ’ ^ 

Pro- 


v/  DE  LftfEIS  JRRA 

Probitar  . Quoniam  pare»  ab,-&  bo  ponun- 
to* primo  iQmmcnfurabiics  luo  toci  ad:  Etiam 
toti  i i nca  ad  verique  Ipfaru 
i , i i | ^ comenfurabilis  erit  ex  pro* 

D C S A»  P°^P*  Componantur  ab, & 

- ! r<  : «qualis  cd  : eritqueeompo- 

fita  commenfurabilis  fua: 
parti  dimidia:  ab,  Se  ideo  tota  ad  etiam  huic  toti 
ablato  ab,  & c d commenfurabilis  erit.  Quare 
*oiu  a D,  etiam  reliquo  commenfurabiJis  erit  ex 
Coroli.  prop  9, 

Probatur  fccunduscafus  eodem  genere  argu- 
menti. Nam,  fi  par*  ab  eft  incommenfurabilis 
parti  BD,  eritque  compoficaex  iota  ad  ex  propof. 

10.  incommenfurabilis  lingulis  fui*  partibus  ab, 

8t  bd  . .Addatur  parti  ab  pars ar^ualiscp,  vt  Ideo 
«i  CT>mmcnfutabiJis,8f  huic  toti  adhuc  critincom- 
mcpfurabili*  tota  ad  ex  pcopof.8.  8e  ideo  cx  Co- 
roll.  propof.  to.  erit  quoque  incommenfurabilis 

rcfiduoBC.  • c . 
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.^^jjucitar  . Conuerfam  huius  propofitionis 
— r^uoad  vtr  /que  partes  efle  .quoque  veram : 
nempe,  qudd  fi  bc  ponatur  comracnhmbilis  ipfi 
to^i  da  .etiam  i a,  vel  cd,  PeJ  vtrafque  fimul  com- 
mefurabiles»  ipfi  Da  futurasjquonia  fi  tale*  nd 
fent, deberet  dici,  quod  cfleot  incomnicnfurtbiles 
Ba,  feu  CDipfi  da:  quare  fequeretur  quoque  iuxta.  . 
prarced.  Bcefic  incomrocnfurabilem  ipfi  ab  contra 
Thefitn  . Similiter  fi  cb  tncororaenfunbilis  po», 
natur  ii  Uda:  Erit  etiam  ba,  vetet,  vel  vtraque 
fimul  incommenfurabiies  ipfi  ad  ob  eandem  ra,- 
tlor>cm  j quia  fi  elfcnt  commenfurabtles  fe- 
queretur  contra  Thcfim  Iuxta  anteced.  ollenlio- 
ncra,  bc  non  cifc  incommcnfiirabilem  • 

THEO  R.  II.  PROP  OS.  XXXVIII. 

S i f 'ierit  linea  quadam  maior  , cui  fuerit 
applicatum  ree  Ungulum  aquale  quarta 
parti  quadrati  d minore  deferiptt , O*  fe- 
cet  lineam  tn  panes  tnaqualeSy  excefjus , 
feu  differentia, qua  matus  fermentum  fu- 
ptrut  medietatem , erit  latus  quadrati , 
cuius  quadruplum  exceffus  quadrati 
l/nea  totius  maioris  fuper  quadratum 
minoris . 

Sit  linea  ad,  cui  fberit  applicatum  ex  Lemma- 
te prxccdenri  re&angulum  MLarqualcquart* 
pacti  ch  quadrati  a minore  cb  deferipti  . Dico  , 
quod  djferentia  mi  erit  latus  quadratitcuii<t  tjuidru- 
pium  *qu*t  ex ceffum, quo  quadratum  linea  ad  fuptrat 
quadratum  iieea  cb  • 


TrONALIBVS. 

Quod, « probetur;  diuidatur  maior  ad  bifarii 
Iri  i,&rex  ea  fumatur  dp a: qualis  linex,Se  frgmcn- 
to  au  , quofiftocum  al , Se  ID  fine  mrdittates, 
8e  ideo  xquales,  8e  m a,  &r  pd  ablata:  arquales;  reli- 
quarwi,  & iPxqujlcs  remanebunt. 

Progr.  i.  Rcfta  ad  eft  diuifa  b fariam  in  r,& 
Be  non  bifariam  in  m : Quare  cx  nropof.7.  lib  2 
redangulum  «i  fiib  ma  , Sr  md  contentum  vni 
cum  quadrato  cx  «it  erefto  crlt  aquale  quadrato 
ex  medietate  ia deferipto. 

Progr.  1.  Sed  reftaagulum  hoc  ex  hypothefi.fc 
cpnftrudionecft  arquale  quarta:  parti  hoc  vft  cn 
quadrati  ex  minore  cb  dcfcripti,  Ergo  hoc  redan- 
gulum  ml  quater  acceptum  arquabit  totum  qua- 
dratum  ex  cb  deferiptum  . Et  quadratum  cx  mi, 
vt  ex  Coroli.  propof.tf . I ib.a  confiat  zquabit  qua- 
dratum  ex  mp quater  acceptum,  qaod  fupra  mi,  8c 
iPoficnla*  lint  «quales. 

Progreff  $.  Sed  quadratum  ex  ai  arqirat  redan- 
culum  mi  fimul  cum  quadrato  ex  mi  , Se  dixipro- 
greGT.i.  8t  hoc  quadratum  quater  acceptum  «quat 
quadraturo  totius  ad  ex  Coroli.  propof.  6.  lib.a. 
Ergo  etiam  /cdangulum  ml  ex  fegmentis , d 
quadratum  mi  quater  accepta  zqoabanc  quadra, 
tum  ex  linea  tota  ad  deferiptum.  * 

PrbgrcflT.  4.  Sed  ex  fecundo  progr.  Refiangu- 
la  quatuor  fqnt  arqujii,iqu.id^to  cx  cb,  & b*c  ca- 
dem  fimul  cum  quatqor  quadratis  cx  j.  progreflT. 
zquant  quadratum  cx  ad:  Ergo  ad  quadratum  cx- 
cenet  quadratum  ex  cb  quatuor  qpadratis  ex  Mf 
d fkrcntu,  quod  eiat  probandum  j Quatuor  au- 
tem quadrata  cx  mi  zquant  quadratum  ex  MP , ve 
progrcfTa.  didum  cfi  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXIX. 

Diutdere  datam  lineam  in  partes  incomntei u 
, furabtlcs . 

Sit  data  re&a  ad  in  przced.  fchemate,  quam 
oporteat  d uidere  in  partes  ^neoramcnfurabU 
Ics  , Huic  primo  reprriatur  alia  tantum  potcnria 
commenfurabilis  mi  nor  cb, qua  minori  pofiit  effi- 
cere ipfadata  mqior  ADquadratum  malus  tali  cx- 
celTu  quadrato , qui  habeat  latus  fibi  maiori  in- 
commenfurabile ex  propdfx^.. huius.  Applice- 
tur autem  rcfta ngtilam  «quale  quartz  parti  qua- 
drati ex  minore  ci  defqwpti,  quod  dcfficiac  ad 
eius  longitudinem  occuphdam  figuri  quadrata* ' 
&dit  ml  . Dico  mdcITc  partem  ui  lincd  ad  incom- 
roenfii  rabii  em  ipfi  ad  , &r  etianj  compattem  au 
talem  efle  ipfi  ad  aSu  i 8e  potentia,  fed  irffuper 
. Inuicera  efle  incommenfurabiies  • 

* Probatur  . Quia  ex  pr«ced.  Mr,  qua  maior  par*'1 
luperat  medietatem  eft  quarta  pars  quadrati,  quo 
linea  ad  fuo  quadrato  fuperar  quadratu  Jinest  cb  , 

. ldeoque  mp  erit  linea  fubtendens  totum  quadra-- 
tum,  quri  maioris  ad  fuperat  minoris  cb  quadra-  ■; 
tum:  Ergo  mp  erit  incommenfurabilis,  quia  ei 
hypothefi  exceflus  ifte  quadratus  obtinet  latus  in- 
commenfurabile  ipfi  ad  . Sed  ex  propof. ^7,  Co-  *• 
jell.  fi  mp  fit  incommenfurabilis  ipfi  ad  etiam  ma 
"St  FDerit  incommenfurabilis  tonBlinez  ad  . Ex 
propof.  io.  autem,  fi  tota  magnitudo  ex  duabus 
conflata  vni  earum  incommenfurabilis  fid  erit, Se 
alteri  ex  partibus,  &r  ipiz  partes  .fb  Initio  aflurfjp-* 
t*  incommenfurabiies  erunt . Quare  aM  , & pd 
Ipfi  ad  tori,  & etiam  comparci  sip  iricomuienfirra- 
bilis  erit . Quod  fi  componatur  mp,  8t  am,  velar. 
qualis  pd  tota  quoque  magnitudo  md  erit  incom. 

mcnfu- 
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mcniurabilis  parti  ma.  Quamobrem  portiones 
am,&'  MJ>incommenfurabilcs  erunt  longitudine, 
tum  toti  AD.  tum  inter  fe 

PrrafT.  Prooftenf.  *.  psrtis , fillcet , quod 
fij.t,  ne  dum  a&u  incommenfurabilcs  , fed  etiam 
potentia  itum  refpc&u  line*  ad,  tum  inukrem  in* 
commenfurabiles , prxfupponendum  eft  } Quod 
re&angulum  ml  eft  commenfurabile  qoadrato 
cb»  cum  fit  eius  quarta  pars,  Se  ideo  quadrato  ad, 
cui  excB  quadratum  ex  Thcfi  commenfuratur . 
Deinde,  qu&d  etiam  quadratum  ex  mp  eft  com- 
mcnfurabile  eidem  ad  . Qu,i»>  cum  quadratum  ex 
cb  fit  commenfurabile  toti  quadrato  ex  ad,  erit 
etiam  reliquum  ex  mp  eidem  commenfurabile ; 
qubd  autem  ex  mp  fit  reliquum  oftenfum  eft  in 
praced.  Tandem  re&angulum  ml  e(Te  elufdem  al- 
tieudioia^c  quadratum  ex  am,&  quadratum  ex 
md,  nam  vnum  latus  Dt  xquat  am  ex  hypothefi» 
Se  Md  eft  latus  etiam  quadrati  ex  md  . 

# • Piobatur  ,quod  am,8t  Mufint  ificommen- 
furabiies  potentia  ipfi  ad  Repagulum  IM  eft  co- 
sncnfurabile  quadrato  CB,cum  fit  eius  quarta  pars: 
Ergo'etiam  quadrato  AD»cui  ex  cb  commcfuratur 
quadratum  . Sed  rt  cfl  AM,ad  MDlncomtiienfura- 
bUcs  ex  i 16  ficefl  quadratum  ex  am  ad  re£an. 
gulumMLob  eandem  alrtudincm  dl  xqualc  po; 
Ergo  etiam  quadratum  ex  MAerit  mcommenfu- 
rabilc  quadrato  cx  CB,  8e  ideo  ex  AD  . Idem  oden» 
detur  de  quadrato  md  . Quia  eft  eiufdem  altitudi- 
nis ob  latus  md  idem,  ac  reftanguli  ml  . Ergo 
erit  ittcommcnfurabile  reftangulum  ml  , Se  qua- 
dratuTn  cx  Mo,quales  ipf*  bafes  funt  AM,&  md.  Se 
Ideo  quadratum  ex  md  erit  incommenfurabile  igfi 
q*i  Jrato  Cx  CB,  8e  quadrato  ex  ad  . • 

* Probatur » Etiam , quod  quadrata  ex  am,5c 
md  fini  inuicem  incoramenfurabilia : Nam  re* 
^taogulum  ml  duplicatum  , cura  quadraro  cxjmp, 
cx  p.lecundi  arquanit  quadratu  ex  md,  Cum  quadra- 
toPD  . Cu  autc  re&aQg.ML^quod.MP  ex  pr$afT. 
fit  commetifurabile  »pfi  ad  . Etiam  illa  re&an- 
gvi*.  ML  dupiatum , Se  quadratum  mp  funt  cora- 
menfurabilia  quadrato  cb.  & ad  : Ergo  etum  to- 
tum quadratum  ex  #d  (imui  cum  quadrato  ex  pd» 
vcVam,  commenfutabdia  erunt , qu*  illa  arquant 
quidrato  ex  CB  , & ad,  fcd  quadratum  cx  am  eft 
oftenfum  incommenfurabile  quadr  ito  ex  cb  , vel 
ad'.’’  Ergo  etiam  erit  incommenfurabile  toti  qua* 

' titat»  aggregat*  quadratorum  am.&  md;  Quare  ex 
propof  io.  ipfa  quadrua  erunt  inuicem  inconi' 
mciifurabilu . 

theoR.  iii.j>ropos.  xl. 

Si  linea  exirem *,  O"  medii  ratione  fece- 
lur,vtrumijiie  figmentum  irrationalis 
: ' lineat  fi,  qua  vacatur  A p atome. 

* 1)  Robator  <J«  maiori  Tegmento . Kam  (i  tota 
A . linea  ab  ponatur  rationalis  ; etiam  diml- 
dium  erit  rationale  . Sed  ex  propof J y.  1.6.  fi  hoc 
di midlum  referiatur  coniun&um  cum  maiori 
fegmfcnto  facit  quadratum  qpintuplo  maius  ; qui 
i -dimidio  dcftriptum  quadratum  • Quare  dlmi* 
dij  cBjvel  aqualis  ai,&  maioris  Tegmenti  ad  tan- 
qujfn  cx  ymea  linea,  ideft  di  fa&um  quadratum 
erit  yt  5. refpe&ii  quadrati  cx  fola  dimidia  ai, quod 
erit  vt  t,  Eritque  proportio  tanquam  numeri  ad 
numerum,  vnde  Une*  ipf*  dimidia  a r , & feg- 
mentum  ad  firaul  rcfpedu  dimidij  tantum.,  ideft 
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Al,vcl  CBerunt  potetia  tantum  commenfurabifes, 
cum  earu  quadrata  habeant  proportionem,  quam 


numeri  ad  numerum : Si  ergo  dinvdia  ia  aufera- 
tur ab  id,  reliquum  remanebit  ad  Tegmentum 
maius  ex  propof.19  huius  Apotome . 

* Probatur  quoque  fecunda  pars  . Nant,  fi 
addatur  pb  tota  minori  Tegmento,  Se  fiat  dp  efficit 
cx  propof.?8.  Iib.5.  quadratum  quintuplo  maius» 
quam  quod  efficitur  i maiori  Tegmento  po  ; fi  er* 
go  auferatur  roaiUa  Tegmentum  i toti,  cum  mi* 
nori  Tegmento  db  , remanebit  duplex  minus  Teg- 
mentum i nempe,  qubderat  prius  db,  Se  id,  quod 
relinquitur  ex  hac  ablatione  io  . Quare  do  eft 
Apotome  i fed  DB.eft  dimidium  bo  : Ergo  db  eft 
Apotome , quod  erat  probandum  . Quoniam  ir*. 
rationali  commenfurabilis  irrationalis  linea  ex 
prop.8.  huius  eft,  &r  Apotome  quoque,  quod rib- 
riatur  ex  ablatione  minoris  a maiori  linearum, 
qu*  inuicem  potentia  commenfurantur,  cum  en* 
ru  quadrata  fint,  *d  quinque , ex  d.I.*, 

£ X P E N S I O X. 

De  irrationalibus  Jimpliciler 

. ! ’.y.  • . ; ' 

'T  Ertium  genas  irrationalium  eft  Caram,  qn* 
i naCcuntur  ex  cquiuntentia  ad  duas  lineas  in- 
c6menfurab'Ies,tie  dfi  longirudme  folum.fed etia 
incomenfu rabi les  potentia;8r  hnius  generis  funt 
tres  fpecies  . Prima  fperiea  eft  earu,quarum  qua- 
drata fimul  pofita  faciunt  fpatium  rationale^re- 
fiangulupi  ver b ab  ipfis  contentum  mc-lium,  Se- 
cunduiti  genus  fe  habet  i contri  j nam  reftangu- 
lum  fub  ipfis  contentum  eft  rationale,  fpatium 
vero  ex  earum  quadratis  conflitum  eft  irrationa- 
le . Tertium  genu*  eft  earum,  qu*  faciunt  rrdi- 
gulum  iub  ipfis  contentum  medium,  8e  fpatiom 
quoque,  quod  conflatur  cx  eorum  quadratis  me- 
dium, qu*  quomodo  inueniacur 40cerc  oportet. 


A 


Obferuandumeft  cx  19. l.d.quod  perpendicula- 
ris in  redangulo  ab  angulo  refto  demifla  fecat 
i bafim  tali  modo,  vt  reftangidum  fub  tota,  & ma- 
iori Tegmento  fit  jqualis  quadrato ma’oris  latens, 
at  rcfifangulum  fub  tota,  &•  minore  fegmento  fit 
jtquale  quadrato  minoris  lateris 

QudcLpatec  ex  Corolla.pr..8  l.d.blam  latus 'ba 
maius  eft  medium  firoportionaie  inter  totam  ba- 
fim BC,&  maius  fegmentu  bd:  Ergo  ex  propof.  i 9. 
lb.6.eius  qu^ratmn  erit  *quale  redangulo^uod 
tota  bafi  bc  maiori  fegmemo  ba  ambitur  Eadem 
ratio  eft  de  tota  sc^,  Af  minori  fegmentO  DC  intier, 
qu*  medium  proportionale  eft  minus  latus  £a. 
Sif  obfcruandpm  eft,  quod  Quadrarum  perpen* 
. dicularis  eft  aqualis  reft angulo  Tegmentorum» 
quod  ex  eiufde  8.Cor.i.l.6.pp£dicularis  fit  mediu 
proportionale  inter  duo  bafis  Tegmenta  . 

Sic 


Sic  redangulum  fub  tota  bafi,  Se  fub  perpendi- 
culari efle  «quale  re&angulo  crurum  : Patet . 
quia  ob  fimilitudmem  triangulorum, ita  eftcsad 
crus  maius  ab,  vt  crus  minus, fit  bafis  ac  In  trian- 
gulo cad  eft  ad  perpendicularem  ao,  crufq;  maius 
in  eodem  tr  angulo , ideoque  ex  propof.19.  lib  6. 
redangulum  contentum  fub,  extremis  proportio- 
nalibus ent  «quale  mediarum  rcdangulo  . 

FROBL.  I.  PROPOS.  XLI. 

• 1 «V  • 

Jrmenire  duas  refl  as  lineas  potentia  tncom - 
menfurabilts , qtu  faciant  quidem  com* 
pofttum  ex tp far um  quadrata  rationale* 
nflangulum  verd  fub  ipfit  contentum 
medium  • ' *• 

* , • • ..s  . ...  . *T 

REperiantur  du*  Rationale»  poteftate  folum 
commcnfurabiles,ex  propof.  14.  huius, qua- 
rum maior  ab  plus  poffic,  quam  minor  co  quadra- 
to redx  ipfi  maiori  a»  incommenfurabilis . De- 
inde ex  propof.  huius  j6 . applicetur  maiori  p* 
rallelogrammum  deficiens  figura  quadrata  , quod 
fit  f quale  parti  quart£  quadrati  i minore  cd  delcri- 
pti , cuius  latus  ell  medietas  ch,  diuidatqne  cam 
io  fiin  partes  incommen£urab:les  , itaqubdre- 
dangulu  cont  neatur  lub  ab  , firt»  . Defcripco 
tandem  femicirculo  luper  AB.erlgatura  pundo  E 
perpendicularis  ef , ad  ab,  quzfccet  femicircu- 
fum  in  p j iundis  ergo  pundis  extremis  a»,  Se  iq 
erunt  red*  ap  , 8e  pb  dux  incomm«nfurabileBfc 
quarum  quadrata  compofita  facient  magoltudu 
nem  rationalem  i redangubm  vtro  ab  i[Ju  conti*- 
Jiua  medium . 


••I 


Probatur  prlmb . Quod  fiat  incommenfrrabiler 
es  propof. |9.  huius  . Partes  a e,8c  eb  funt  incom- 
menfunbile» , fcd  vt  eft  figmentum  ab  ad  Teg- 
mentum eb;  ita  eft  redangulum  fub-tou,  Se  mi- 
nore parte  ea  ad  redangulum  fub  tota,  Se  maiore 
parte  eb  ex  l.  felti ; qubd  fine  riafdem  altit»dini* 
ob  idem  latus  ab  totms»commune  vtrifque  . Ergo 
etiam  hzc  duo  redangula  cruoe  Incommcnfura- 
bilia , vt  funt  bafes  ae  , Se  eb  Sed  hoc  redangu- 
1 um  e*  tota.dr  maiore  parte  em  eft  «quak  quadra-? 
to  ei  Myn.fupra  notaui , ficut,  Se  redangulu  cK 
tota,  & minore  pacte  At,  vt  fupra  eft  «quale  qua- 
drato ex  latere  ap  minore . Ergo  quadratum  cru- 
ris maioris  bp,  8r quadratum  minoris  ap  erunt  in- 
comme  n forabili  a $ Se  ideo  red*  ap  , SrFt.qu* 
horum  quadratorum  contexunt  latera,  erunt  in- 
commeofurabiles  eodem  modo»  quo  ae,  8c  EB,ni- 
mirum  toti  rationali  ab,  & inter  le  . 

Probatur  fecunda  pars  . Qbpd  carum  quadra- 
ta compofita  efficiant  fpatium  rationale  . Nam 
ex  II.  fecundi  efficient  fpatium  «quale  quadrato 
ex  ab  ob  redangulum  triangulum  api:  Bafis  vc- 

O.I.iT 


ro  ab  ponitur  potentia  comm-nfurabilit  ipfi  cd 
minori,  8e  ideo  eius  qu viratum  erit  rationale. 
Quadrata  ergo  ex  AP,  8e  pb  fimul  oofita  illi  qua- 
drato «qualia  effi.ient  fpatium  rationale  . 

Probatur  tert>a  pars,  quod  redangulum  fub 
mfis  AF,&r  pb  contentum  fir  medium  . Kcctangu- 
lum  fub  ae,  8:  ei  contentum,  rtooce.qut  fint  po- 
teftate  folum  coinmenfurabiles  medium  ell  prop. 

ad,  huius . Ergo  etiamomne  aliud,  qu&  J ipfis  fit 
commenfurabde  ex  prooof.  >8.  Coroll. 

Sed  redangulum  cx  toti  bafi  ab,  A*  perpendi- 
culari ep  illi  commen furatur  . qu6d  fit  medietas 
eius,  ergo  hoc  redangu  Kim  erit  medium  . 

Qubd  verb  fit  medietas  redanguii  cx  cd,  Se  ab 
mcommenfurabilibus  redangulum  ex  ab,&  ep 
oftenditnr;  quia  ep  honhogonalis  eft  medietas  la- 
teris cd  . V nde,  cum  redangulum  cx  tota  ab  , 8c 
fe  fub  tota  ab,  Se  medietate  line*  cd  contineatur 
erit  dimidio  minor;  quam  redangulum  fub  tot£ 
ab  rilem,  Se  toti  cd. 

Quod  verb  orchogonalis  fit  medietas  lateris 
CD,  fic  oftenditnr,  perpendicularis  fe  quadruum 
ex  pmlfumnt.zquale  eft  rcdanguloex  partibus 

ae,  8f  eb  bafis  j fij  hoc  ex  eflFcdione  eft  «quale 
quadrato eX  dimidia  ch  totius  cd:  Ergo  quadra- 
tum perpendicularis  fe  , 8c  quadratum  ex  hc 
erunt  «qualia . V nde,  Se  latera  erunt  «qualia , St 
perpendicularis  ep  erit  equal-s  medietati  ch  lineg 
cd.  Redangulum  ergo  fub  ef,  Se  ab,  vtpote  me- 
dietas redanguii  medi),  Se  irrationalis  fub  ab,  & 
x>c  contenti  erit  medium.  Se  irrationale : Sed  huic 
cx  prznotatis  eft  «quale  redangulum  ex  cruri- 
bus af  , Se  fb  ; Igitur  redangulum  ex  cruribus 
AF,  Se  fb  erit  medium,  A irrationale  . Dux  it*q; 

af, &fb faciunt  quadratxfimul  pofita  rationalia, 
at  redangulum  lub  ipfis  contentum  medium, & 
irrationale,  8e  ipff  fuot  incommenfurabiles  po- 
teatidipfi  ab  Kalionali  potentia  commen  fur abUi. 

PROBL.  II.  PROPOS,  Xr.II. 

Inuentre  duas  reflas  potent  id  mconimenfu- 
rabtles  i qua  faciant  compofi tum  ex  ip fo- 
rum quadratis  medium  : rcflanguxw. 
i uero  fuk  ipfis  contentum.  Rationale  • 

INueni*ntur  do f.Mrdia  ad  diflfrrentiim propof. 

antece  i.  a».  8r'CD  nocentia  tantum  inuicem 
comraenfurabiles  ,qu*  Rationale  fpatium  ample- 
xantur ex  propof  huius  »9.  fcd  hac  conditione  , 
qubd  ab  maior  plus  poffic,  qoam  cd  minor  qoa- 
dvato  redsc  fibi  maiori  longitudine  incotnmcnfu^ 
ribilis , quas  docuimus  In ueoiee  CoroU.prop.JQ. 
I>einde  applicetur  maiori  redangulum  «quale 
quartx  parti  quadrati  ex  cd  minori  defcnpti,^ 
omni» peragantur,  vtpriils  vtendo eadem  figura, 
Pieo  primi  af  , & FB  c^r  iucommtnfurMUs  . 

Psobatur  eadem  ratione,  qua  oftcnfa  eft  prima 
para  prjced.  propof.  eroo  principio,  qsibd  partes 
ae,&eb  fintiocommenlurabiles.  Vnde,  Sccq? 
rdm  redangula  fub  tota  ad,&  ipfis  ae,8c  eb  com- 
prxhenfa  , vtpote  eiufdem  altitudinis : ideoque 
quadrata  ex  ap.  Se  n eis  «qualia : Idcircoquc  , & 
8tipfa  latera  ap,  & bf  etnnt  incommenfurabiiia , 
Dico  fecundo  . Comptum  e»  iffilUM.  quadratis 
tfle  mtdium,  & irrafio»^  . 

Probatur  eodem  modo,  quo  oftenfa  eft  lecunda 
pmprxced.  E*  eo,  ouod  fitiijiuli»  e»  magoitu- 
r C c d“ 


DE  LINETS  IRR ATro'NALrBV;': 


xot  tractatvs.  xtr.  in 

do  quadratorum  com  politorum  ex  a»,  8e  fb  qua- 
drato cx  ab  mrdia  ■ Vn de  illud  fpatium  duorum 
quadratorum  medium  er  it.  ex  Coroll.  pro{Vof.a8. 

Dico  tertio  reflanfulum  fub  ipfis  contentum  effe 
rationale . Probaturque  eadem  dedudione  , qua 
tertia  para  przced  propof.  Nempe  ex  eo,  quia 
red  angulum  carum  AF.flr  pb  «quale  eft  redangu- 
Io  cx  perpendiculari  pe,  & tota  »A ; quod  eft  me- 
dietas rcdanguli  fub  ab,  & cd,  & ideo  ipfi  com- 
menfurabili . Idcircoque,cum  rcdangulum  illud 
cx  ab,  &cd  cx  Hjrpotbcfi  Iit  rationale  » cum  me- 
dus alTnmpferimus  fpatium  rationale  cootioen- 
tes,  etiam  dimidium  eius  er*t  rationale  * fe  ideo 
rcdangulum  ex  ap,  Se  pb  huic  dimidio  *quale,erit 
quoque  rationale  • 

PROBL.  III.  PROPOS.  XLIII. 

Inutnire  duas  reflas  potentia  Incommenfu- 
r abdes,  qute  faciant  compefitum  ex  ea- 
rum quadratis  medium,  & reflangulum 
fub  ipfis  < omprthenfum  medium  . 

RE  periantur  duf  Medi*  poetmtli  tantum  com- 
menfurabilea  AI,  fcCDiqo*  medium  conti- 
neant fpatium, «tirntionale ex ptopof.jo.  huiut, 
te  maior  plu a poflit,  quam  minor  ouadrato  cuml- 
dam  rea*  maiori  incommenfurabilir  . Deindn 
omnia  fiant,  rt  ptopof.41.  habebimua  intentum . 


Namijfdcm  probationibus  vtendo,  primo  ai» 
&eb  erunt  incommenfurabiles  ob  quadratum» 
quo  maioris  (uperat  minoris  quadratu  maiori  ipfi 
Incommenfurabile,  & ideo  /£,  Se  eb  funt  incom- 
jnenfurabiles  , 8f  hinc  earum  redangula  ab  toti 
pro  altero  latere  inferuicnte  erunt  incommenfur 
rabilla  j Idcirco  etiam  quadrata  linearum  ap,  & 
r B eis  «qualia . V nde  ipGr  af»  Se  t b era  nt  incotn- 
menfuraoiles  • 

fecundo  aggregatum  quadratorum  ap ,8e  fb  erit 
medium,  quod  fit  «quale  quadrato  cx  ab  medio 
propter  fujm  latos  ai  medium  • 

Tertii  tedangulum  fub  af,&  FBerit  medium; 
cum  fit  medietas  rcdanguli  fub  ab  , firco  medi) 
cx  Tbefi,  Se  irrationalis,  qudd  fit  «quale  rc&aa- 
gulo  ex  perpendiculari  dimidia  da»  cd  , & alte- 
ra data  ab,  fado  • Se  ideo  rcdangulurnaatlta*!* 
AF,fir  FBerit  medium, Se  irrationale, ncsMppoft» 
tiocc  eft  rcdangulum  cx  ab,  &cd.  '.-ja 


X.  IIBRVM  EVCLIDIS 

EXPENSIO  XL  » 

' 1 ■ ••  . I -■  ;» 

De  lineis  irrationalibus*  ejute-  ab  irratione 
Imm  (impliciter  additione  , vel 
Jubdufltone  ujultant , 


Vidimus, quomodo  tres  fpecies  irrationalium 
reperiamur  In  anteced.  Expenf.  que  certi» 
conditionibus dilcrimioantur . Siergo  lflx  inui* 
cem  addantur  conftituunt  tres  fpeties  irrationa- 
lium Maior  prima ; Secunda  Rotionalt,&  Medium 
Totens . Tertia  Bina  Media  potens.  SI  vero  alte- 
ra alteri  fubducatur  relinquunt  tres  fpecies  alias 
Irrationalium  . Nempe  Prima , tpua  dicitor  minor . 
Secundam  tum  Stationali  medium  totum  efficit* s . 
Tertiam  Cum  medio  medium  torutp  tffi  tins  j quas 
omnes  demonft rabimus  cf  c irracionalcs.  . 

THfiOR.  I.  PROPOS.  XLIV. 

St  dut  refla  potentia  incommenfurabiles 
componamur , quarum  quadrata  aggre- 
gata rationalia  fini,  RtHangmum  neti 
irrationale  . Tota  eft  irrationalis,  q»tt 
vocatur  Maior . 

COniungitur  duc  refif  A«.Sr  ac  potciii  erro- 
rncnfurabilcs,  quarum  qujdrata  aptr^gata 
ct  ,&?  hi  rationalia  fint  Rcdangulum  vero  ab  ip- 
fis effectum  irrationale  fit  ai.  Dico  totam  c*  tffie 
irretior  a!  em  * . > 

Probatur  ratione,  qui  vfi  fumus  proi*>f  1^ 
Rcdangulum  nigrum  bi  fub  ab,  8r  accoc  Julurn 
eft  medium  ex  hypotbcfi  ; Vn.ic  , te  duplicatum 
H addito  ei  altero  nigro  me- 

dium, Se  irrationale  perfeue- 
rabit  ex  Coroll.  i ropof.iS. 
cum  fit  commenfurjbilc  par- 
ti componenti . Sed  aggre- 
gatum quadratorum  alborum 
Ci,  & 1 h , quibus  pro  lateri- 
bus infeniiunrponitur  ratio- 
nale. Redangula  nigr/igf* 
tur  quadratis  duobus  alb  c 
erunt  Incommenfurabilia . Et  fi  redangula  cum 
epiadratis  componantur  torum  segregatum  ex 
propof.ir.  erit  vtrique  parti  componenti  irratio- 
nale . Hoc  autem  totum  eft  «quje  ex  propof.tf. 
fecundi  quadrato  cx  ca,  Se  ab,  tanquim  vna  li- 
nei conftituto.  Ergo  hoc  quadratum  totius  com- 
pofitz  ab  eritincommenfurjbile  quadratis  duo- 
bus nigris:  Sed  quadrata  duo  cx  lineis  fcorfitn 
fumptis  ex  Tbefi  ponuntur  rationai ia : Ergo  qua- 
dratum cx  tota  cb  quadratis  aJbis  erit  irrationale. 
Vndc,&^otaca  ent  irrationalis  ipfis  ca,  & ab. 
quam  placuit  appellare  M aiortm . 
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DE  LINEIS 

. THBOR.  II.  PROPOS.  XLV. 

Si  dmt  reRa  peitntid  incommenfurabiles 
componantur . Olivum  quadrata  aggre- 
gata faciant  fpauum  medium  i ReRan- 
gulum  veri , quod  claudum , Rationale 
tota  irrationalis  erit  i vocatur  autem  Ra~ 
tionale,  £y  medium  potem . 


GOmponanturdua*  red*DE,  & ii  potentia 
ineommenfurabtles , quas  docuimus  repe* 
rite  propof.  jy.  quae  compotitum  quadratorum  fa- 
cium medium ; redangulum  verb  fub  ipfiscou- 
tentum  Rationale.  Dico  bas  tompofitas  fatere  U- 
H9nm  Irratio*  tlcm. 

Probaturuidem  ratione  adhibiti»  que  In  prae- 
cedenti. Nam  redangulum  nigrum  Cqi  eft  Ra- 
tionale» quod  cl audiit  inueue  id,&  ce  , & cu  alto 
nigro  zquali  rc&angulo  eft  adhuc  rationale  • 
Quadratorum  vero  alborum  aggregatum  cx  The- 
€ eft  irrationale  . Ergo  (i  fimul  omnia  ponantur 
totauaamitas , Bc  magnitudo  aggregata  finguli* 
p*B®W  etit  irrationalis  . ficut,  8e  ipfis  quadrati*. 
Sed  haec  tota  aggregatio  quadratorum,  & re&an* 
«ilorum  f quat  quadratu  ©v  ex  cd  ex  prop  6 .!.  i. 
Ergo  hoc  quadratum  magnum  ex  cd  erit  jr ratita. 
Sile»  & idcirco  cius  latus  tota  compotita  bc  ex 
duabus  repertis  cx  , &cd  erit  irrationalis  , qiae 
apcllabitur  ^a/ionale,  & mtd Imm  fetent , quia 
poteft  efficere  fuis  partibus,  quibus  componitur 
red  angulum  rationale  , & quadratorum  partium 
aggregatum  medium,  nempe  irrationale . 

THEOR.  IIL  PROP  OS.  XLVI. 

Si  diu  refla  potentid  incommenfurabiles 
componantur  , quarum  quadrata  com - 
pofita  fpatium  medum  efficiant , O*  re- 
longulum  quoque , quod  continent  me- 
dium fit , tota  irrationalis  erit  \ vocatur 
autem  btna  media  Potens . 

PRobatur eadem  ratione,  qua  vfi  fumus  ado- 
ftendendam  propof. 33. 

Vt  ergo  prebetur  applicandum  eft  alicui  ratio- 
nali ds  redangulum  dp  nigrum,  quod  iit  aquale 
re&angulis  duobus  albis  eX  hypothefi  medijs 
duarum  datarum  ab,  Secti  Sr  eidem  Rationali  pb 
applicetur  aliud  redanmilum  aquale  duobus  qua. 
dratis  nigris  ex  hypothcfi  medijs,  qua  fiant  ex 
11,8(01. 


IRR  ATIONA  LIBVS.  i0J 

incammenfurabilej;  quod  rccbngulum  album  ad 
quadratum  nigrum  ab  eandem  altitudincm.quam 
cum  illis  habent,  fit  vt  bafos  ai,  ^oti  qua  po- 
nuntur ineommenfurabtles»  & ideo  quadrata  fpfa 
redangutis  nigris  erunt  incommenfunbilia  . 
Quare  redanguJi  ph,  partes  dp,  flr  t h , vtpote  a- 
quales  quantitatibus  inuicc  mcommenftirabiHbus 
conftana,  erit  I ncommenfurabilis  altera,  afeeri : 
Quare  linea  ipfje  eruat  Incommenfurabiles  cd 
adDH* 

Erunt  autem  potentiS  commenfurabiles  Quo* 
niam  sd  eft  rationalis , & fpatium  medium  ratio- 
nali applicatum  facit  aliud  latus  potentia  com* 
menfurabile;ex  propof.ay.  Qnamobrcm  dua  li- 
nea potentii  tantum  commenfurabiles  funt , qua 
compotita  facient  lineam  irrationalem  ex  propof. 
X6  huius,  spatium  vero,  quod  continent  progr. 
3-  propof.  jj.oftenfum  eft  irrationale:  quia  ibi 
dcmonftratur:  quod,  ti  fpatium  contineatur  fub 
rationali,  & irrationali,  illud  eft  irrationale  . 


Qjjo  fado  probabi  tur  eodem  modo^c  ibi  pro- 
pof. 1 ro:um  fpactum  ph  cfle  irrationale ; quod 
fit  cqnfe&um  ex  duobus  refiangulia , quorum 
vnum  eft  zquale  re&angulo  medio  duplici  sibo. 
te  alterum  quadrati,  nigris,  quz  quantitates  luat 


Hoc  autem  fpatium,  ex  effedione  zquant  re- 
Hangula  albe,  & quadrata  nigra  , quz  fimul  fa- 
cium quadratum  ax,  cx  ao.  £rgo  quadratum  ex 
ao  erit  irrationale  i & ideo  ipu  ao  (stationali, 
erit. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLV1I. 

Si  d linea  rtRa  auferatur  ali-t  potentia  in - 
commenfurabihs  exiens  illi  toti  , fit 
autem  compofitum  ex  ipfiuum  quadra- 
tis rationale  : at  reilangutum  ab  ipbs 
claufum  medium  s reliqua  irrationalis 
erit,  qua  vocatur  Minor  • 

Dicit  propotirio  quod  fi  detur  AC  linea  maior, 
8e  tota,  6coc  minor,  quorum  quadrata  fint 
rationalia;  at  redangulum  fub  iptis contentum, 
vteft  fcmialbum  oi,  fit  medium  : Dicit  inquam, 
quod  ti  minor  oc  auferatur  a maiori  ac  , reiitjwa 
KOtru  irrar.onaUs, 

Probatur  eodem  modo,  ac  propof.ty.  huius  . 
Redangulum  fub  Ac,8r  oc  feminigrum  mucntis 
lineis  iuxta  prap0f.4i.eft  *X  Hypothefi  medium; 
ergo  duplicatum  erit  quoque  medium  ex  Coroli. 
propof.  18. 

Compotitum  veri 
ex  quadratis  datarum 
ac,  & oc  Rationale  s 
Igitur  prsedidi*  redi, 
gulis  01.  & pi  femial- 
bis  quadrata  album  ex 
linea  o c , & aliud 
cotum  cx  erunt  irra- 
tionalia, 8e  incomme- 
furabilia  . Si  vero  re- 
dangulis  prardidis 
addatur  quadratum  ex  retiduo  ao  ex  7.fecundi  effi- 
cietur magnitudo  squalis  duobus  quadratis  pr** 
didis  ch  ex  CA  toti  , & alteri  ex  linea  OC  . 
Ideoque  t ncommenfurabilis  redaogulis  duobus 
ot , & Pt . Cum  ergo  tota  magnitudo  quadrati 
oa,  8r  reda  figulorum  duorum  femi  nigrorum  pi, 
& 10  fit  incommcnfurabtlii  redaogulis  ftorfim 
fumptis  ex  propof.  10.  erit,&  incommenfurabilii 
quadrato  cx  ao  . Quapropter  erit  hoc  quadratum 
cruce  iufignicumex  ao  irrationale . Vnde  ipfum 
Ce  t refiduum 
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refiduum  linea  ao  eric  irrationalis,  quod  apclian- 
dumeftlmea  Minor. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XLVIIJ. 

Si  refla  linea  i refla  aufe  ratur  incommen- 
surabilis exijlens  toti , qua  cum  tota  fa- 
ciat compofitum  ex  ipfwum  quadratis 
medium  j r e fl angulum  vero  fub  ipfis  con- 
tentum Rationale , Reliqua  irrationalis 
erit.  Vocatur  autem , cum  Rationali 
medium  totum  efficiens . 

DEtrahaeur  a refti  cd  maiori  rcfta  ca  minor, 
que  inuentx  fiot  iuxta  propof.  41«  Dico 
reliquum  ed  cfie  irrationale. 

Probatur  eadem  ratione , ae 
V antecedens  . Re&angulum  fub 

cd,  8e  ce  contentum  ex  hy  poth. 
[fllq,  ponitur  rationale,  vnde  f & du- 

II  v I plicatum  tale  erit,  vtov,  & ev  t 
i — I Sed  duorum  quadratorum  dv,8t 

c B Qy  ex  duobus  ec,  &ci>  lateri- 

bus fidorum  compofitum  cd 
irrationale  . Ergo  hoc  compofitum  duplicatis 
rcdaugulisovi  8tev  erit  irrationale  , & incom- 
menfurabile  ; Sed  fi  redangulis  addaturquadra- 
tum  album  Dq,  ex  ed  ex  9.  fecundi  efficitur  ma- 
gnitudo xqualifmagnitudini  ex  condatis  quadra- 
tis Dv,8r  QVJideo  quadratis  feorfim  fumptis  ioco- 
menfurabilis,  ex  propof.io.  huius . Quare  inco- 
menfurab'lis  quoque  quadrato  refidui  albo  ex  <y>. 
Ideo  reliqua  ed  irrationalis  eric, que.vocatur.Cim 
ratlona/l  medium  totum  efficient. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XLIX. 

Si  d refik  auferatur  refla  potent  U incom - 
menfurabtlis  exiftens  toti  , qua  faciat 
compofitum  ex  ipfarum  quadratis  me- 
dium , O*  reflangulum  fub  ipfis  conten- 
tum  mediumj  O*  quadratis  tncommen- 
furabtle  i Reliqua  irrationalis  enty  qu<e 
vocatur  y cum  medto  medium  totum  ef- 
ficiens . 

Sit  reda  ac,  a qua  detrahatur  oc,  & fint  eluf- 
den>  rationis,  quas  docuimus  reperire  pro p. 
43*  addita  ei  conditione,  quod  redangulum  non 
commenfurctur  quadratis  ex  ao,  & ac.  Dico 
refiduum  oc  effe  iacommenfurabile , & irratio- 
nale . 

Probatur  eadem  ratione,  qua  vfi  fumus  prop.# 
34.  Tota  magnitudo  ex  repertarum  ac,  & oc  qua-* 
dratis  conflata  media  ed  ex  Thcfi,  ficut.&r  redan- 

fulum  femi  nigrum  fub  ipfis  contentum , etiam 
duplicatum,  vt  funt  duo  redangula  nigra,  cum 
duplici  quadrato  minori,  & quia  redangulum  fe- 
minigrum duobus  quadratis  albis  ponitur  incom- 
menfurabile  j tale  quoque  erit  compofitum  ex  re- 
dangulis duobus  feminigris.  ■ ► 

S«d  fi  duobus  Rcdangulis  addatur  quadratum 
maius  ex  refiduo  oc  ex  propof.  9.  fecundi  efficie- 
tur magnitudo  xqualis  magnitudini  ex  duobus 
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quadra  tis.AC  toto,  8e  ao  : Ergo  hpc  tota  magnitu- 
do quadratis  dnobus  feorfim  fumptis  erit  media, 
incommenfurabilis  iuxta  propof.io.  luperant 
iuqj  quadrata  media  magni- 
tudinem r<  daogulorum  com- 
potorum n grorum  quadrato 
ex  refidua  cc . 1 1 

’ Sed  medium  non  fuperat 
medium  rationali , aliqua  qua- 
titate  ex  COroll.prop.jjaErgo 
quadratum  ex  refidua  oc  non  eft  rationalia  quan- 
titas : Vnde  erit  irrationalis, & linea  illud  qua- 
dratum fubtendens  oc  ctit  irrationalis  , qux  u? 
catur.  Cum  media  medium  totum  efficiens,  quia 
nafeitur  i partibus , qoar  efficiunt  tum  quadrata 
compofita  : tum  redangulum  , quod  ambiunt 
medium,  & irrationale.  . 

COROLDARIVM  vniversaleo 

HAbcmus  Itaque  1 6.  inuemiones  diuerfaruni 
linearam  irrationalium . Primb  fex  Rino- 
mrorom,qu*  nafcuntnra  compofitione  linearum 
potentia  tantum  commenfarabilium  . Secudb  fet 
Apotomes  ex  fubtradiooe  potentia  ranrtim  ratio» 
nalium  . Deinde  habemus  mediam  irrationalem  » 
qux  inter  duas  potentii  tantum  commenfurablles 
media  proportionalis  efl’, ex  qua  nafcutur  quatuoe 
fpccies  irrationaliuduf  per  fubdu<$tonc,q>te  didi- 
tur Apotome  media  prima , & Aporomr  media  fe- 
cunda,dux  per  additioni  qtie  vocantur  Binomhint 
mediu  primu, ArBinomiu  mediu  fecundu  . T andl 
inuenimus  tria  genera  irrationalium  fimplicfti,'ex 
quibus  prodiere, fex  fpeties  irrarionalram;nemptf 
dux  a fingulis  generibus  ; v»a  quidem  per  addi- 
tionem,vt  funt,  quas  hic  defcripfimus  prima  Ma- 
ior . .Secunda  J^ationatet  dc  med  wm  potire  . Terti* 
B' na  Media  potent . Altera  vero  per  ablationem 
nempe  Prima  miror . Secunda  cum  rationali  me- 
dum tutum  tffititns , Tertia  Cum  medio  medio 
totum  (ffiuert , qux  omnes , fi  fimul  ennumeren- 
tur  erunt  76.  nempe  aa.  per  additionem,  8r  abla- 
tionem, 8e  ali  x generi  ex,  nempe  Mcd  x , 8c 
Irrationales  fimplicirer  , & fi  placeat  reperire 
etiam  plures  ex  media  infinitx  medix  fiunt,  vt  fu- 
pra  diximus. 

Addit  vero  Euclides  multas  harum  linearum 
proprietates, qux  exoriuntur  ab  applicatione  fpa- 
t i orum  irrationalium  xd  ipfaa,  fcuad  aliquam  ra- 
tionalem: fedeum  vifum  nobis  fi c, ea  non  perti- 
nere ad  elementa,  noluimus  in  plura  hunc  tra&*> 
tum  extendere,  cum  bxc  fulficiant  ad  naturam  ir- 
rationalium, exortumque  mtelligendum : neque 
amplior  carum  cognitio  ad  profccutioncm  Ma- 
thematices deffiderctur  . 

EXPENSIO  XII. 

De  emmetifuraiilbus  ad  lineas  irratio. 

nalcs.  i 

Facundum  germen  linearum  Irrationalium 
iuntlincx  ipfa-  irrational  bus  con.raenfura- 
bilej  : n im  Ipfe  <pio<]ue  llliru  naturam  inducunt, 
& trracionalrs  funt : Vndcad  multiplicandas  ir- 
rationales Infiicier  multiplicate  alicui  irrationali 
lcmtl  rcptri*  commcnfurabilts . 

THEOR. 
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THEOR.  I.  PROPOS.  L. 

Alicui  ex  Binomijs  commenfurabilis , ipfa 
quoque  Binomium  esi . 


JRrationulitas  Binomiorum  confiftlt  in  eo, quod 
totum  fi c incommenfurabile  omnino  Tuis  par- 
tibus componentibus  , cu  m partes  ipfx  fint  po- 
!■■■  1-'  1 »I  tepui  comraenfurabi- 

AB  C Jes  . Sit  ergo  Bino- 

!■■■■'  ■ l ■ \ mium  ac  djaifutn  in 

D E F fua  nomina  ab,  & ec>& 

ei  linea  commenAirabilis  longitudine  de  ; often- 
dendum  eft  df  efie  quoque  Binomium , A often- 
detur  ex  co,  quod  poflit  df  induas  partes  diuidi» 
quibus  totum  erit  irratiQnale,cum  ipf*  partes  lo- 
uicem  fiat  potentia  commenfurabile*  . 

Fiat  itaque  ex  propof.  15.  lib.6.  vt  ac  ad  dv  j 
fic  AB  ad  DE  . Emque  etiam  ex  propof.i».  quinti 
cum  fic  totum  ac  ad  totum  df,  vt  ablatum  ab, ad 
ablatum  de  , reliquum  quoque  BC  ad  reliquum  ef» 
vt  totu  ad  iotu»A  vt  ablatu  ab  ad  ablatu  de  . Qua- 
re ex  J.  huius  erunt  commetjfurabiles  ab,  A de, 
fient  etiam  bc,  A ef.  Sed  BC,  A ab  ponuntur  io- 
conunea  forabiles  toti  ac;  Ergo  etiam  de,  & ee 
ipfi  toti  ac  tales  erunt , fed  ac,  A df  funt.  com- 
menfurabiles,  ergo  ex  propof.#.  huius.  A ipfi  fu® 
toti  de,  Aef  erunt  incommcnfurabiles  . 

Progr . a.  Probatur  quoque  efie  de,  A ef  duas 
tant&m  potentia  iauicem  iacommcafurabilcs . 
Nam  ita  ponitur  ab  ad  d k , vt  bc  ad  ef  . Ergo  pqr- 
mutando  ab  ad  ic , vt  de  refpoodet  in  proportio- 
ne ad  if  j fed  ab,  & ic  funt  potentia  commenfu- 
rabiies  . Ergo  etiam  ex  5.  huius  tales  erunt  de, 
& ee  . Quare  eum  de  A df  fine  dux  potentia  tan- 
tum commcnfurabiles  ex  ijs  conflet  df,  etiam  de 
erit  Binomium  •*'  < V : 

t**  - Af.J*  . . »< 

THEOR.  II.  PROPOS.  LI. 

Apotome  commenfurabilis , etiam  ip(a  Apo - 
tome  ett . 

SIt  ab  Apotome,  A ne  congruens,  A de  Ipfi  ab 
commenfurabilis  • Dico,  nnod  etiam  lute  ipf* 
ab  Apotome  fit  j Scilicet  ex  fubdudione  duarum 
Rationalium  potentia  tantum,  irrationalis  qux- 
dam  linea  refultans  refpcdu  ipfarum , i quibus 
fubduci  poterat . 

Fiat  itaque  ab  ad  de,  vt  ac  ad  Df  cx  propof.i  f . 
Iib.  6. 

Quia  itaque  eft  totum  ac  ad  totum  DF  , vt  pars 
ab  ad  partem  de  ablatas,  erit  quoque  ex  prop.al. 
lib.J.  reliquum  ic  ad  reliquum  ef  , vt  totum  ad 
totum,  A vt  ablatum  ad 
ablatum,  & idcoinuicem 
--  1 commcnfurabiles  line*. 

c ^ ^ Sed  ab  ablatum  ponitur» 

vtpote  Apotome  incom- 
mcnfur-btlc  ipfi  compac- 
ti bc  , 8t  toti  ac  . Ergo 
etiam  de  ex  huius  ?.  erit 
i ncommenfurabilc  Ipfi  df  , & ef.  Quoniam  inui* 
cem  ab,  & de  funt  comme nfurabilcs  ficut,  A ia* 
aieem  tota  ac,  A dp  , quare  reliquum  ef  erit  in- 
commenfurabilc  coti  ac  : vndc,A  fuo  toti  ci  com- 
menfur abili  df  ex  propof.  8.  holus  . 

a at 
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Probatur  deinde,  quod  df,A  ef  fint  potenti! 
commenfurabiles . Nam  oflcnfumefl,  quod  ficut 
efl  AC  totum  ad  df  totum  fic,  A bc  pars  reliqua 
fit  ad  EF  partem  reliquam  . Ergo  permutattd  >,  vt 
eft  ac  totum  ad  fuam  partem  reliquam  bc  in  pro- 
portione , fic  eft  df  totum  ad  fuam  partem  reli* 
quam  in  proportione  , fed  ac  totum  ad  bc  reli- 
quam eft  potentia  commenfurabilis  linea.  Ergo 
ex  propof.  y.  huius  etiam  torum  df  ad  reliquum 
ef.,  Vnde  cum  de  fit  refiduum  a fubtradione 
Rationalis  ef  potentia  tantam  commenfurabilis 
refpcdu  illius  df,  a qua  fubduda  eft,  ipfa  erit 
Apotome  quoque,  8e  rcfpedu  illarum  , a quibus 
emanat  eadem  naturam  Apotome  fortitur. 


THEOR.  III.  PROPOS.  LII. 
Bmomio  medio  lommenjuratiitis,  c 9"  ipft 
Binomium  medium  efl. 

i o ‘ , 

SIt  P Rationalis,  A ac  Binomium  medium  dl- 
uifumin  fua  nomina  ab,  & bc  A df  , toti  Bi- 
nomio  ac  commenfurabilis . Et  cx  15.  Iib  d.fut» 
vttota  ac  ad  eoum  df,  fic  pars  ab  ad  partem  d e . 
Ent  ergo  ex  »».  quinti  etum  r«  l.qua  bc  ad  reli- 
quam ef,  vc  tota  ac  ad  totam  df,  A ideo,  cim  df 
ponatur  commenfurabilis  ipfi  ac;  talis  erit  pars 
de  commenfurabilisparti  ab, ex  propof. f .huius» 
& fic  ef  commenfurabilis  parti  bc  . Quare  rcfpe- 
du Rationalis  p,  erunt  incom  me  ofurabiles , Se 
medix  de,  St  be  ; vt  fuat  ab,  & bc  cx  propof.  a8. 
huius.  Secundo oftcn^ctur  efle  inuiccm  potenti! 
tantum  commcnfurabiles  df  , A Ef,  ficut»  Bc  illx 
funt  ac,  A bc  . 


Qu*  enim  eft,vtpars  ab  ad  psrtem  de, fic  pars 
bc  ad  partem  ef  » erit  permut  iodo  pars  ab  ad  par- 
tem bc,  vtpars  de  ad  partem  ef  ; Sed  parcet 
ab,  & ic  potentia  tantum  ponuntur  commenfu- 
fabUeS^  Ergo  Briam  de,  A ef  ex  pro p,y.  h.  Qua. 
re, cum  fint  medix  efficient  aliquam  ex  ijs  irratio- 
nalibus, qux  refultant  per  coropofitionem  media- 
rum • 

THEOR.  IV.  PROPQS.  LIII. 
Apotome  mcdiaLcommenfurabilts , ipfa 
Apttome  mtdta  ef 

SEd  fit  ab  Apotome  media  in  fig  prxced.  Ael 
congruens  bc,  A fiat , vt  ac  ad  dp  , ita  ab  ad 
de  . Qoia  ergo,  vt  totum  ac  correfpondet  pro- 
portione ad  cotum  DF,fic  pars  ab  ablata  ad  partem 
ablatam  de  . Ergo  etiam  ex  propof. aa.  Iib  j.  bc 
reliqua  pars  correfpondebit  ad  reliquam  ef  , vt 
ablata  ab  ad  ablatam  de,  fed  pars  ablata  ab  eft 
comcnlunbilis  parti  de  ablarj  ex  Thefi.  Ergo  ex 
propof. r.  h.  reliqua  bc,  rcliqux  ef,  A totum  AC 
toti  df  erit  commenfurabiie,  A quia  ac,  A bc  po- 
nuntur medix  j erunt  etiam  df,  A ef  medix  cx 
propof.tt.h.  refpcdu  rationalis  p . 

Probamur  deinde , quod  fint  inuicem  potentia 
commcnfurabiles  DF.  A f e . 

Nam  ita  eft  ac  adDF,vt  BCad  fe  ; Ergo  permu- 
tando ita  erit  fundamentum  ac  ad  fundjmennim 
BC,vtDF  terminus  ad  fe  terminum:  Sed  ac,  A bc 
funt  potenti!  tantum  commcniurabtlcs : Ergo  ex 
propof.;.  b.  etiam  df,  A fe  . 

THEOR. 
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THEOR.  V.  PROPOS.  LIV. 

Cortpofttis  lineis  irrationalibus  commen- 
Jur abiit c funt  ejuotjue  eodem  modo^ac 
ipfe  irrationales  compoftt < . 

Q It  ab»  & bc  duar  onanirtb  irrationale»,  que  ed- 
» / pofitjt  faciant  lineam  ac  irrationalem  refpc- 
du  p Rationali  • Dico,  8r  df  e»  commensurabi- 
lem, feu  longitudine  feu  potentia  tantdm  «fle  li- 
ceam quoque  Irrationalem,  rt  ipfa  e(l . 

Probatur . Sit  dluifa  ac  In  fuas  partes  irratio- 
nales, quibus  componitur  ab,  & bc  & fiat  totum 
ac  ad  totum  of,  rt  ab  ad  de  ex  propof.  If . Itb.  6. 
Ideoque  etiam  erit  totum  ac  ad  df  totum,  lac  al- 
tera pars  bc  ad  alteram  partem  ef  ex  a a.  Iib.5.,  8e 
Ideo  partes  ab  ad  de,  vt  ac  ad  ef.  Quare,  cOm 
totum  ac  ponatur  commenfurabile  toti  dp,  erit 
etiam  pars  ab  commenfurabiils  parti  de»  ficut,  Oe 
•lia  compars  bc  erit  alteri  comparti  ef  commen- 
furabllis . Quare, cum  partes  fint  commen  forabi- 
les^ totum  ab  rationali  p ponantur  incommen- 
furabile  , edam  pares  de,  St  of  erunt  incommen- 
furabiles  ipfi  Rationali  p;ficut,&  ipfum  to'uDF 
toti  ac  commen  fu  . abii  e,&  ipfi  rationali  t ciit in* 
commenfurabile  cx  prop.8  h. 

Probatur  fecundo . Quod  etiam  ille  partes  db, 
Ee  bp  fint  inuicem  incommenfurabilet . Nam  iu 

Cnitur  ab  ad  de,  rt  BC  ad  ev  . Ergo  permutando 
erit  ab  ad  bc  , rt  de  ad  ir  ; Sed  b a , & 1C  funt 
Incommaisfurabilet  omnino . Ergo  ex  prop.  5.  h. 
c lam  de,  8c  ef  . 

THEOR.  Vt.  PROP.  LV . 

Qwe  Reliquis  ex  linei ) irmionahbut  comi 
commenfurabtlts funt,Cr  ipf*e  irratio * 
nales,  (f  Reliquie,vt  illa  funt. 

Sit  a,  reliquum  » i rntlomlibui  duibui  ac  A 
• C|  & couunenfurcturei  DI.  Dico, quod 


etiam  df.  ell  reliquum,  feu  Apotome  ex  irrationa- 
libus duabus  . 

Sit  enim  bc  altera  irrationalis  a cuius  fubtra- 
&ione ab  irrationali  ab  remaofic  AC,&exprop. 
iy.l  6 fiat,  rt  ab  ad  DE,  ita  AC  ad  df  ; 6e  quia  AB 
commrofurstur  ipfi  db,  etiam  ac  totum  commen- 
fu  rabitur  ipfi  to:i  df,  & altera  pars  bc  alteri  com- 
parti £F  . Cum  ergo  ac  totum,&  bc  pars  ponao» 
tur  incommenfurabiles  omntod  rationali  p etiam 
de  totum  , 8e  t r pars  reliqua  ex  prop.&h.  erit  io> 
commenfurabilis  omnino,  Se  irrationalis  ratio- 
nali p . 

probatur  deinde;  qubd  etiam  DF  , 8e  fe  finr  du$ 
omnino  incommen forabiles : Nam  vt  eft  ac  ad 
df,  ita-ponitur  bc  ad  ef  : Ergo  permota**0  "it, 
Vt  ac  ad  bc  ; Ita  df  ad  fb  : fcd  ac,  8e  bc  ^u0t  >n“ 
commenfurabiles omnino,  8r  irrationales : Er8* 
ex  prop.  f . h.  et;am  df,  6e  fe  : ideoque,  cilm  l*0K 
inuicem  irrationales, & irrationales  quoque  refp«- 
du  p rationalis  remanebit  linei  de  Reliquum  ab 
Irrationali  d e fubdu&i  irrationalis  ef  fient 
eft  reliquum  fubdudi  irratinnali  ac  ab  irratio- 
«■Ii  ac  - 

Et  haec  difia  fint  gf neric^  de  * illis  lineis  ^ 
qosr  commen  furantur  irrat.onalibus  ; licet  emat 
Euclides  adfpecies  finguias  de fccnu.it,  in  illim, 
Binomioruni,'8r  A promarum  fpeaebus,  & probet 
lingulas  commenfurabilts  micuiqoe  fpcclei  Bi- 
nomio,reI  Reliquo  ad  illam  fpeciem  pertinere, 
cui  commenfuratur;  nobis  tamen  nfam  eft, adeo 
rpecificam  cognitionem  neceffariam  non  effe, 
maximi? ,quta  irrationales  oiflus  ia  fflim  veniant 
io  rebus  mathematicis  • 
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IN  N V M ERIS  PROPORTIQNAUBVS  . PARS  I. 

'■  ‘j  De  Numerorum  Titione . 

OST  Elementa  primus  fcopus , in  quem  Mathematici  tendit, 
funt  proportiones  numerica: , vtpore , qua:  cum  fint  rationales, . 
magis  cuam  cognkioni  funt  obui*,  & proportionibus  corpo- 
rum maxime  affines  , illis  ianuara  aperiant . Sed  prius  de  nu- 
meris ipfis  proportionalibus , vt  qui  proportionum  Arithmeti- 
carum fint  fundamenta  , agere  opus  eft  , & fub  hac  ratione  fundamenti 
proportionum  de  illis  fermonem  facere  , Poliunt  autem  coniiderari , vt  fun- 
damenta proxima,  & vt  fundamenta  remota,  vt  remota  confiderantur  cum 
ranones  ipforum  , quatenus  fe  gerunt , vt  continens , & contentum  fpecula- 
tionem  fubeunt,  at  vt  fundamenta  proxima,  cum  non  iam  fub  ratione  fim- 
plici  , fed  fub  ratione  relata  ad  aliam , &o  fimiiitudinem  aiij  rationi  dicen- 
te animaduertuntur.  Ibi  interueniunt  duo  numeri  folum  ; hic  quatuor  requi- 
runtur, quoniam  iam  non  confiderantur  , vt  obtinent  rationem  i fed  pro- 
portionem. Si  ergo,  vt  rationem  dicentes  numeri  accipiantur,  tunc  vocan- 
tur fracti : nempe  partes  alterius  numeri,  qui  fe  tanquam  totum  , & conti- 
nens gerit , & de  illis  prima  hac  tra&atus  parte  peragemus,  numeris , vt  ra- 
tionem dicentibus  in  fecundam  partem  referuantes. 


EXPENSIO  I. 

V c minutiarum  proportionibus . 

ANtequam  fpfarum  minutiarum  Algorlth- 
mum  proponamus,  necefle  eft  cognofcere 
Ipfarom  proportionem, quam  hic  brcaicer  indi- 
c abimus  . 

DEFINITIO  I. 

FRaflio  , minuttaue , aut  numerus  fraOus  eft 
Tona  pari,  fiu  plures  partes  cllculut  totius  * , 
rei  plurium  totorum  fub  rniut  ratme  confideratr 

fum . , 

Si  enim  totum  fit  fedum  in  4.  partes  «quales* 
do*  ex  ipfis,vel  vna erunt  numeros  fradus : Item 
fi  tres  aurei  fedi  fiat  io  8.  partes  «quales  , Se  c* 
illis  accipiantur  tres»  illae  tres  partes  erit  mime*, 
rus  /radas  trium  aureorum  . 

Confiat  vero  qualibet  fradio  duobus  numeris 
tlter  eft,  qui  partes  acceptas  exprimit.  Se  fuper  li- 
ueoUm  ponitur,  alter  eft,  aui totius  exprimit 
partes.  Se  fub  lineola  ponitur  hoc  modo  . 

-r  T Qlji  fnper  tineolam  ponitur  dicitof  Nu- 
merator i qudd  numeret  partes,  qu*  accipiuntur 
ex  partibus  totius ; qui  veri  fub  lineola  colloca- 
tur dicitur  Denominator ) qu6d  denominet,  ex 
quo  toto  illae  partes  supt*  fint?  ica  io  minutia  4 1 
ia  qua  funt  tres  quinur  partes  vnius  integri  quin- 


que partibus  conftintis,tres  eft  Numerator  quin- 
que Denominator 

Prxaflumpt.  1.  Oriuntur  numeri  fradi'  firpiua 
a diuifione  integrorum  , in  qua,  aut  illa,  qu*  di- 
uiJutur  funt  integra  lingula, vt  numeras  diuid*n- 
dus  accipitur,  vt  plures  partes  plurium  integro** 
rum , vt  vnius,  & diuifio  inftiruitur  ad  hoc,  vt  il* 
1*  partes  in  integros  redigan- 


tur  , vt  ioj.  Iuli)  diuidontur 
per  iO.  lulro*  , qu  bos  confiat 
Aureus  quilibet, vt  Aurei  fiant 
Ar  fic  fradio  7-*- , qua  rema- 
ner a diu  fiont  fignificat  vnius 
aurei  trrs  partes,  r*  te.  ea  qui- 
bus confiat Vei  diui  Jitur  ali- 


quis numerus  ad  hoc;  vt  lingulis  d.fir  buator', 

V.  g.  io}.  Aurei,  vc  difiribuantur  10.  Militibus» 
Se  tune  fignificat  fradus  7'—  tres  Aareo*  imo, 
squales  partes  diftributos  . Ita  fi  dentur  V.  g.  in 
quadrato  kn  partes  9.  ex  quibus  accipiantur  4 Se 
fiat  minutia  7-  xi  conftabit  ex  quatuor  quadratis, 
quorum  quodlibet  eft  9.  pars  totius;  qu*re  fi  fin- 
gol*  partes  In  p.paries iterum  intcfiiganeur  diui- 
1*  numerus  4.  eft  etiam  huius,  totius  nona  pars» 
Nam,  fi  h*  fingularum  noucn*  partes  fimul 
erant  quatuor  nouenanos»  etiam  fingulis  diu  fis 
in  nouem  partes, quatuor  ex  ipfis  ertfnt  quatuolf 
noue nariorum  nona  paC*  • Nam  fient  $6.  cuius 


4.  eft  nona  pars  , nempe  earum  nouem  io  qubu* 
4.  partes  intelligomordioif*,  vt  fiant  f6.  Vnde 
eft  illud,  qubd  minutia  ldcA  4.  eft  p ais  numerato- 


ris 
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ie8  TRACTATVS 

ri«  filicet  ip(iu»4.  i denominatote  dtuomioiti, 

nempe  none  per» . , 

THO  R.  I.  PROPOS.  I. 

Minutia  tfl  ad  fuum  integrum , vt  nume- 
rator ad  denominatorem  • 

‘TjRobjtue.  Qui»  nutnrni»  numer»n«  expri- 
mit  parte»  totius , St  tot  hibtt  trnitate», 
<)uot  parte»  funt  io  Ipf»  quantitate  non  integra, 
nem  pe  minui  ia  , ficut  Oe  denominator  tot  habet 
Tnitatest  quot  integrum  partr»  j Ergo  vt  eft  mi- 
nutia ipfa  ad  integrum, iu  eft  numerator  ad  deno- 
minatorem  . 

THEOR.  U.  PROPOS.  II. 

Minuti  a aqualis , vel  eiufdem  integri  qua 
ad  fuas  integras  quantitates  ean- 
dem habent  proportionem , inuictm  funt 
aquales  t quA  verd  habet  maiorem  pro- 
portionem i illa  maior  eft . 

*Q  It  integri  eiufdem  ab  3$  minutia  AC,feu  par» 
^ 16.  ncrope  «f-f  ^qpu  integrum  preii&o 
«quale  ef  9.  cuius  minutia  fit  4.  EH,  iu  «fit}. 
Duo  minuti  at  efle  aquales  fi  ad  fua  integra  u quali  a 

fint  in  eidem  proportione . 


Probatur.  Quia  ex  propof.9.  quinti  , que  ma- 
gnitudines ad  eandem,  feu  ad  aequales  eandem  ha- 
bent rationem  rmialcs  funt  inter  fe  j fed  m nutla 
hb  4.  Se  ac  id:ad  «qualia  integra  e f,&  ab  fimi* 
lc  habent  rationem ; Ergo  funt  inuicem  «quales. 

Probatur  fecunda  pars.  Quia  maior  rado  ea 
eft,  dio  aliqua  quantitas  alterius  pius  compre- 
hendit, fed  ai  if,  dicit  ex  bypothcfi  ad  fuum 
totum  ab  36.  maiorem  rationem,  quam  eh  4.  ad 
ef  9.  ergopliis  comprehendit  ai  a y.  ex  integro 
AB;  quam  eh  4.  ex  integro  bs  9.  quar  integra  funt 
«qualia:  Quare  erit  maior  ai,  quam  eh  . 

TH^OR.  III.  .PROPOS.  IU. 

Si  ad  fua  integra  ituquaha  minutia  fmi- 
lem  dicant  proportionem  erunt  inui- 
cem in  proportione, vt  fua  lota, 

(s~  integra  exibunt . 

f Q It  minutia  Kl  4.  ad  fuum  integram  km  9.  rt 
u In  fchcmate  preced,  pr«a(L  rt  minutia  ac 
«d  integrum  maius  priori  integro  ab  . Dico,  quod 
minutia  kl  ad  ac  eft  , w integrum  xm  ad  a»  , 
Probatur . Ita  eft  kl  minutia  ad  kn  totum , rt 


XIII.  PARS  i. 

ac  minutia  ad  ab  torum  ex  fijrpotbefi  . Ergo  per- 
mutando erit  kl  a i ac  , vt  totum  xm  ad  totum  AC* 

COROLLARIVM 

Hinc  eruitur  minutias,  quarum  numeratores 
eandem  proportioio  m habent  ad  fuus  de 
nominatores  cfie  g«|u..Ls;fi  denominator  integr  u 
«qualis  quantitatis  expi  tnur  j cum  enim  denomi- 
nator vices  integri  obeat  , & partes  , qu«  in  ipfa 
quantitate  funt, cxp  imit,patet;qu6d  eadem  ratio 
eft  dedenominatoribus,  ac  de  totis  ipfis : Vnde, 
Bt  minutu  ad  fuum  denominatorem  maiorem  ra- 
tionem dicens  maior  erit,  Se  ita  Aurei  7- , Se  — 
erunt  minutie  «quales  . Quia  ita  (e  habet  3 ad  9. 
«4.  ad  ii.  At  7 , Se  7*—  (unt  minutie,  quarum 
prima  -7  cum  habeat  maiorem  rationem  au  fuum 
denominato  rem  ; quam  7*-  maior  enc . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

Dua  minuti  a eundem  h;b  ntes  denomina • 
torem , eandtm  proportionem  habent,  - 
quam  numeratores , dummodo 
de  eodem  vel  Aquali  toto 
• • venpcentur . 

DEtur  minutia  7*7  , 8r  4-7  * Dico,  quod  ha- 
beat candim  inuicem  proportionem,  quam  nu- 
meratores 16.  & »y. 

* Probatur,  vt  numerus  1 6.  ad  3 6.  ita  eft  mi- 
nutia ac  partium  16. nempe  ipfa  quantitas  u fche- 
mate  pr*c.  ad  integram  quantitatem  ba  ex  1.  h. 
Vt  autem  numerus  3 (5. ad  15.  ita  eft  ab  ad  al.  Ergo 
exaquo  ita  erit  16. ad  i?.rcl:fto  medio  }6.vcqaaa 
titas  ac  ad  quantitatem  ai  . 

EXPENSIO  II. 

De  fr*Bionum  valore  . 

Vm  I proportione,  quim  dicunt  numerato- 
j res  ad  denominatores  minuti*,  pro  vt  fidi- 
mus vaJorc  crefcant  , & maiores  fint, videndum 
modo  eft;quomodo  earum  valor  dignofei  queat  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  V. 

Duas  minutias  diuerfarum  denominatio- 
num ad  eandem  reducere  denomina- 
tionem . 

Sint  date  minutie  7 » &-i-  Vclimufque  «o- 
gnofeere  valorem  harum  minutiarum,  ideft 
quenam  ad  fuum  idem,cuius  funt  minutie,  maio- 
rem proportione  dicat . Alternati  na  denominato- 
res vnius  cum  numeratoribus  alterius  multipli*, 
centur  V.g.j.  per  7.  & fiant  *i.8r  d contra  4* 
per  8. 8f  fiant  |a.  deinde  denominatores  inuicem» 
qui  exprimat  partes  ipfius  totius.  St  fiat  56.  Dico 
eandem  efle  minutiam  ~ ■*  que  -7  ,8t  7-7  quf  -J-. 

* Probatur  . Nam,  cum  fine  numerator  3.  Se 
denominator  8.  multiplicati  per  eundem  nume- 
rum 7.eric  ex  I7.1.7.clem.cadem  proportio  3. ad  8. 
quatn  »1.  ad  5 6.  ex  prima  vero  propof  h»  minu- 
tie 
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DE  NVMERORVM  RATrONE. 


t3«,  qu*  ad  flium  totum  idem  , habent  ar  qualem 
prooortionem,  «quales  funt;  quare  e*  minutia 
conflans  tribus  oAauis  partibus  et,  & ih,&hb 
erit  aequalis  CB  ipfi  toci.pout  confiat  *(  .partibu* 
minoribus  ex  a.h.  propof.  ctimad  e l totum  eaq* 

dem  dicat  proportionem  . 


lQr9 

tiplicjei  fint ; «j  ute  ex  propof.  ii  erit  eadem  m 
natja  t «t  ~t  f . & fic  deaiijs . 

P R O B.  II.  P R O P O S.  VU. 

palas  minutias  diuerfit  denominationis, vel 
eiufitm  Rimare,  qu*  maior  fit . 

Sit  data  minutia  4. , te  -f , 8r  volumus  co- 
gnofepre,  tjoinam  maior  fit . Multiplicentur 
Inuicem  numeratores  vniui  cum  deuomioatori- 
bu*  alterius,  «rconfidcrclu-.euiufrjan)  numera- 
tor  maiorem  numerum  producat . Nam  ilia  minu- 
tia eft  maior  . Sic  quia  multiplicatus  4.  per  y, 
producit  10.  «r  7.  cum  7.  producit  af.  maior  erit 
tninutia , quam  'f  . _ 

* Probatur  . Nam  fi  inuicem  denominato- 


Sie  In  od  cofiante  quatuor  partibus  feptimls.cu 
fit  4. multiplicatus  per  numeru eundem  7.8*  fit  Pa- 
dus ja.  & item  totum  S . fit  multiplicatum  per  7. 
fir  fidum  f6.  habebit  eandem  proportionem  4, 
ad 7.  quam  | a.  do  minutia  ad  yd.  ci.  totum : Er- 
go e*  I.  propof.  h.  —-y  , 8e  ^ erunt  «quales  , fis 
erit  eadem  minutia  DO  . Quare  duar  minuti»  i* 
Sc  —■  erunt  reda&2  ad  eundem  denominatore>cum 
-t*T  * & ~i"T  »111«  fint  aquale*  , 

PROBL.  I.  PRO  P OS.  Vf. 
P!ures,qu.im  duas  minutias  diucrfarum  de- 
nominationem  ad  eundem  reducere, 

SIat  dat*  minutie  qUf  a<l  rsndem 

denominationem  redigendf  fine . Multipli- 
ceotur  fimul  ortiinatim  denominatores , nempe 
a.  cum  7.  vt  fiat  14.  8r  cum  hoc  produdo  14.  nu- 
merus  7.  vc  fiant  42.  Sc  cum  hocpradu&o  41.  nu- 
merus J.  vt  hac  aio.  Deinde  diuidatqr  numerus 
produdus  per  ipfiim  denominatorem  . Diuida- 
tar  V.  g.  per  primum  a.  & erunt  toy.  qui  multi- 
plicetur per  1 . numeratorem,  Sc  prodibit  prima 
minutia  7-7 -£•  Deinde  idem  numerus  diuidatur 
per  fecundum  denominatorem  74  Se  prodibit  70. 
muleipliceturque  hic  numerus  per  numeratorem 
4.  Sc  erit  77!«,  Idem  fiat  de  tertio  7 . nam  diui- 
fo  aio.^per  erit  7°.  qui  multiplicetur  per».  Se 
erit  *r  • Sic  diuidatur  per  5 Sc  erit  41.  qui 
multiplicetur  per  j.  & erit  vltima  minutia  f i-f- 
Dico  omnes  datas  minutias  reuocatas  effe  ad  alia» 
7T7  “TT  -7TV  777  e iufdem  denomina- 
uonit , qu* prxdidis  «quiualent. 

Probatur  . Nam»  cum  multiplicauerimus 
denominatores  fimul , habebit  primus  numerus 
tot  ducuarias,  quot  vmtate»  funt  in  7.  Sc  tot  fep- 
tcnarios,  quot  vnitate*  funt  in  ».  8c  ffc  habebit 
partes,  quas  numerus  a.  Sc  quas  7.  habeat , idenv- 
dicas  de  numero ,7.  multiplicato  cum?.  8rde7.j 
multiplicato  cum  f.  Vnde  produdus  numerus 
»10,  eas  habebit  partes,  quas,  habeat  denomina-* 
torcsS  nempe  fecundam,  fepcimim, tertiam» quin- 
tam . Potent  itaque  mensurari  numero  y.  3.  7.  St  1 
a.  reper.ancur  itaque  rft*  partes  per  diuifionem  > 
Stfic  V g*quiiit*pars4»i  Quis  ergo  42.  eft  quin-' 
**  W»»#shJbcbit  eam  proportionem  4».  ad  aio. 
quami  ad  5.  ii  ergo  multiplicetur  41.  perj.  Sc- 
hnt  j 16.  Sc  pec  y.  yt  fint  »10.  erit  eadem  propor- 
tk»i.ady.  multiplicatorum,  qu*  1 16,  adiio. 
genitorum  i cum  per  eundem  numerum  4».  mul- 


res  multiplicentur,  8r  fiat  7y.  erit  eadem  minuet* 
T*'r»  R0*  y » & T’*'  > 911*  }»»  f-  huius  prop. 
Sed  »1.  maiorem  proportionem  dicit  ad  fuum  to- 
fcuoi  |f.  quam  io.  ex  propofi8.  lib.y.  quia  plure* 
partes  eius  comprehendit.  Ergoar.  erit  maior, 
quam  ao.  e*  fecunda  propof.  huius . Vnde  etiam 
erit  maior -7 , quam  4 cx  propof.itJib.y.CoroH. 

CORO  LL  ARIVM-I. 

QVod , fi  iam  fint  «quales  denominatores  pa- 
^ret,eam  minutiam  fore  maiorem,  qu*  deno- 
minatorem  habet  maiorem,-  ita  eR maior  7^, quam 
-t  , Sc  c*r.  Quod  fi  numeratoribus  ijfdem  deno- 
minatores inf quales  fiut,vt  , erit  illa  minor 

minutia,  cuius  denominator  maior  eft  ex  prop.8. 
lib  ?.  quia  fuo  toti  minorem  proportionem  dicit . 
Nam  -f  minuti*  denominator  fuperat  numerato- 
rem vnica  parte  tantum;  at  minutia  4 denomina- 
tor fuperell  numeratori  duabus  rniutibus : Vn- 
de 3.  magis  comprehendit  de  integro  4.  quam  3, 
de  Integro  y. 

COROLLARIVM  IL 

Hinc  etiam  eft  ; Quod , fi  in  aliqua  minutia 
numerator , auc  aequet » aut  fuperet  de- 
nominatore,  qubd  illa  minutia  *quet,aue  (uperec 
integru  , cum  partes  integri  numerator  exprimat. 
Ita  ~ , & -r  fi»n»  integra  ; at  fi  eflent  ~ tunc  effer 
▼nu*  integer , Sc  infuper  -f , Sc  fic  proprii  cflut 
feribendum  1 ~ . 

PROBL.  III.  PRO  POS.  VIII. 

V a! orem  dt cuius  minutt.t,  fccuniu  n alias 
partes  non  i denominat  ore  denomi- 
natas explorare , 

Sit  minutia  rnius  quadrati,  quod  confiet  io. 

tartibus.  Volo  fcire,quoy  partes  fint  trus  qutf-C 
te  illius  quadrati : multiplico  per  partes  ao.  datas 
numer-itorem  3 • & facit  <5o.  diuidoque  per  deno- 
minatorem  4 Sc  proiu<Rum  erit  ly.  Tot  ergo 
partibus  condat  minutia  -7 , cftque  «qualis  * 

* Probatur  . Nam  multiplicetur  pfr.20.  nu- 
merus 4.  denominator, Sr  quia  »0.  multiplicat  4* 
Sc  facit  do.  8e  }.8c  facit  60.  erit  cadent  proportio, 
ex  17.  lib. 7.0.3.  ad  4-quz  do.ad  80.  Diuidat  rur- 
fus  4.  eundem  numerum  60,  Sc  80.  Sc  generet  15. 

Dd  &»o. 


Vq  TRACTATVS 

»o.  eidem  quoqde^propcftiq  erit  |j.  ad  10.  qu* 
60.  ad  80.  idefl:  , qu*  j.  ad  4.  Quare  squalis  erit 
minutia  ex  3.  huius  propof.  -i- , 


Sfe  ex  Io.  parili elogrammiai  quibus 
/vsob  multiplicationem  per  4.  faiftum  eft  ab  tot“ 
40.  minorum,  & ac  minutia  «qualis  priori  ex  V1* 
bus  parallelogrammis, quorum  vnum  eft-AD  f*®ft 
eft  jo.  8r  tandem  per  diuifionem  per  4*  dit*ifun» 
eft  totum  in  ID.  parallclogramma  , quorum  vouB| 
cft  ap,&  itera  minutia,*  fafta  eft  a e «quali*  ml* 
nuti*  ac  . 

Q iodfi  minutia  Intelligatur  diuifa  per  deno? 
minatorem  , vtdef.i.  aduertimus  V.  g.  reman» 
ferint  cx  aliqua  diuHionc  fa&a  per  4.  tres  inte- 
gri: vtdint  > tunc  tria  V.g.  parallclogramma 
intelliguntur  diuifa  in  4.  partes  , quorum  trratq 
parallelogrammorum  fimul  fumptorum  minutia 
cft  tertia  pars  , aut  tres  illarum  ampleAitur  , & 
aliquis  delider at  fcire,  quot  ex  decem  partibus  , 
In  quas  illa  tria  parallclogramma  iiitelliguncur 
diuifa  comprehendant  ipforum , Tunc  eodem 
modo  agendum  eft . Blatio  eft . Quia  xcepta  vili- 
tate V.g.  ad, ea  habet  eandem  rationem  *d  3.  cu  I. 
multiplicando  3. faciat  3,  ex  17.  iib.7.  quam  10.  ad 
jo, item  per  3.  multiplicatus  ; Si  vero  diuidatur 
per  4.  eadem  ratio  erit  7 ~ ad  10,  qu«  3. ad  4. 
cum  30.  diuifus  per  3.  faciat  10.  * Idem  30. 
diuifus  per  4.  faciat  7~r  cumque  idem  nume- 
rus  vtrobique  diuidatur  quotientes  7 & 10.  ha- 

bebunt eandem  r -itionem,  quam  numeri  diuiden- 
tcsj.Stq.  Quare  minutia  at  erit  tres  quartx  par, 
tes  minutiae  ac  tribus  parallclogramis conftasitis, 
quorum  vuum  cft  ad  • 

Aducrte  tamen j qubd  fi  quando,  vt  M97  *r 
numerus,  qui  proueoit  non  fit  integer;  tunc  pro- 
prii non  pote  11  ad  eam  denominationem  redi- 
gi minutia;  quia  filicet  minutia  non  folct  per  nu- 
tneratorem,cuifraftus  adh*reat  exprimi ; vt  fie- 
^t^umewwr  llatueretut  7 ~ j ideoque  «hlnu- 
tia  redigetur  ad  alia  arquiualentcm  77,  vel  fi  de- 
tur 10.  & velit  aliquis,  exhiberi  minutia,  cuius 
pumerus  10.  fi*  denominator  , tunc  refpondebl- 
lur,  quod  ptopric  nequit  fieri,  fed  atquiualenter , 


PROBL,  IV.  PROPOS.  IX. 


Tam  numeratoris  , quam  denommaioris 
maximam  communem  menfurarn 
inuenire , , , ' 

Sit  4itus  noroeru.  ~ y -r-f  > eoius  tot,  nutne- 
rator.i.  tum  denommatens  maxima  commu- 
pia  pirnf  >rafit  repenanda  . Diuidatur  denomi- 
nator »755»  pc»  numeratorem  1970.  * re  (iduum 
V. g.  78$.  njqidat  rurfus  numeratorem,*  394. 
(buidat  rutius  refiduum  prxccdcns  7S8 . aut  nihil 


5CI ir.  pars  1. 

peman et , aut  aliquid : (\  aliquid  renfancat;  rtirfus 
Jdem  faciendum  , diuidepd°  re/jdnum  maiu*  Per 
jefiduum  minus,  donec  ad  vqitatem  deuentum  fit, 
^ fi  ad  eam  peruen»atur,erit  ea  comunis  menfura, 
nec  aliam  communem  menfjram  i;  numeri  habe- 
bunt, * ideo  vocabuntur  inter  fe  primi ; at  fi  ad 
vnitatem  non  perueniatur, vt  hoc  eiemplo^ip  quo 
ffroilo  refiduo  ?S8,per  refiduum  tpiqus  394.  pihil 
remanet, ideo  394.  erifcomniuiji*  amborum  ipen? 
fur  a maxima..  . 

Prob.  at  prppoCs.  lib.7.elei).  N"»  39*- 

pienfuratex  *quo7s8.reiiduu  : hoc  autem  refi- 
4uum788.meufurat1970.8r  hoc  menfurat  »7*8. 
J*rgo  j 9 4.  m en  fur  at  etiam  2758.  Quod  vero  etiam 
fit  maxima  communis  menfura  patet,  & probatur 
eiufdem  prop.  S.  I.7.  clcm. 

PROBL.  V.  PROPOS.  X, 

Minutiam  ad  minorem  denominationem 
. , rdtgere, 

MJnutif  aliquando  adeo  magnis  numeris  pro» 
pqnuntur,  vtnon  facili  earum  proportiq 
intelligatur  , quis  eniip  non  facilius  intelligat  -y* 
quam  j -|-TT'  Imo  aliq.uando  imgna  minutia  ali. 
puius  refidui  diuifionis  per  minimos  exprimitur, 
cbm  tamen  computus  appareqtct  hoc  non  exhi- 
beat , V.  g.  fit  numerus  34822.  diuifus  per  4758. 
quotiens  erit  9. 8e  refi  Juura  erit  tt“tt  » Su* ou*. 
merus  apud  au^ores  reperietur  exprHfus  per 
fiunc  minimum  numerum  illi  minutjz  zqui- 
ualentem : Vnde  oportebit  eognofcere  eandem 
minutiam  fub  diuerfis  numeris  polfc  exprimi  ; ne 
aliquis  putaret  errorem  irrepfifle  in  computo  ali- 
quo apud  Mathematicos  breuUEmis  terminis  cc- 
preflo . 

Ita  igitur,fi  reducenda  fit  aliqua  minutia  ad  mi. 
nimos  terminos,  errt  agendum  .*  Reperta  ma- 
ximi comirpini  menfura  ex  antecedenti  diuidatur 
pir  eam,  tum  numerator,  tum  denominator  V.g. 
datf  minutif  -r-fTT  diuidatur  per  maximam 
menfurarn  394.  tara  numerator  1970.  ^ prodibit 
pro  numeratore  f.tum  denominator,  8r  exeret  pro 
denominator^  7.  ita  erit  noua  minutia  ^ quam 
Dico  zquiualere  minuti*  . 

* Probatur  eadem  proportio  cft  ?.  ad  7,  quam 
1970.  ad  37*8.  cum  vferqtie  numerus  fit  per  3 94- 
diuifus,* quotictcsfiot  5.*  7.ex  pr.17.llb. 7. Qua- 
re ex 3.  propol  Cor.  huius  erit  «qualis  minutia  y. 
minuti*  -r-r-Jr  T * 

' 'C  •.  ‘ 

PROBL.  VI.  PROPOS.  %l. 

Integros  ad  minutiam  redicere , 

Sint  dati  integri  7.  qui  reducendi  fiut  a J minu- 
tiam denominatam  a numero 9.  multiplicetur 
7.  per9.&  erit produ&us 63, quierit  numerator, 
ftabitque minutia  ~f-  '***'-  ’ z 

* Probatur  . Denominator  exprimit  inte- 
grum in  eas  partes, quas  habet,  Ceu  numeros  dini* 
Ium . Ergo  tot  eruat  nouenarij , quot  integri. 
Sed  integri  fant7.  Ergo  nouenarij  erunt  quoque 
7.  Numerus  vero  9.  fepues  acceptus  facit  63. 
vnde  erunt  — , 


EXPEN- 


DE  NVMERORVM  RATIONE! 


EXPENSIO  III. 


PROB  L.  X.  PROP,  XIII. 


DefraHorum  numerorum  additione . 


ADditlo  fragorum  facilia  dl,  te  feri  eadem. 

qoz  integrorum  i quare  ad  eam  declaran- 
dam  voica  propoli tio  fuffici en»  erit • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XII. 

1 ...  * ■ • 

Minutus  eiuflem  denominationis , aut 
dtuerft  fimul  addere . 

Slot  primo  addend*  minati*  eigfiem  denoml- 
nationis  7- » Se  ■£■ . Simul  colligantur  nurae- 
/aror» , |r  fint  lo.  &Jfupponarur denominator, Se 
“ac  “r  • Meft  1 . Sc  -j- . Dico  duas  minuihs  tfia 
fimul  additas . 


• Probam r;  vt  eft  numerator  numerus  6.  ad  df- 
notninatorem  9.  ita  eft  minutia  bi  ad  integrum 
ef  ex  propof.i.  Et  vt  eft  numerus  4.  ad  de  nomi- 
natorem 9.  ita  eft  minutia  t h ad  integrum  ef  ex 
I.  huius  . Erge  ex  propof.  a 5.  lib  5.  eorapofitui 
numerus  6.  prima  quantitas  cum  4.  quinta,  habe- 
bit eandem  rationem  ad  denominatorem  9.  fecun- 
dam, quam  EI  tertia  cum  eh  frxta  ad  integrum 
I»  quartam  quantitatem  : fcd  6.8r  4.  numerus  eft 
ad  9.  vt  lo.  ad  9.  fed  vt  lo.  ad  9.  ita  fiat  zx  minu- 
tia ad  integrum  ef.  Ergo  zx  ad  integrum  ef  erit, 
▼t  11,  8c  eh  ad  integrum  ef.  Vnde  zx  erit  mi- 
nutia zqualis  EiiAr  zn.Se  dicet  eandem  proportio- 
nem ad  integrum,  quam  i*>.  ad 9.  Vnde bene  quo- 
que exprimetur  per  numerum  AI,  Vt  requiritor 
ia  expreflione  minuti*  ex  orima  propof.  huius  • 
Idem  vero  agrndum  ttil.fi  fiotnlures  minutie, 
quam  dat*,  rt  4-7-  7-7  • N am  omnes  ift*  minu- 
ti* fimul  colled*  efficient  ideft  x.  8e  4 , fic 
agito  io  c*tens  . 

Si  vero  den ominatores  minutiarum  fint  dioerffe 
taoc  redigentur  ex  fupradidis  ad  eidem  denoms 
autionem,  flr  eadem  fcriubitur  regula , cadexnqoa 
«Acafio  valebit . 

E X P E N S I O IV. 

De  Minutiarum  fubduUionc . 


EA  dem  prorfut  iulo  eft  de  fubduAione , «|a» 
de  additione . 


Minutiam  minorem  i minutu  maiore 
(abducere. 

SI  da*  minuti* , quarum  minor  a maiore  fiib- 
ducenda  fit . Subducatur  uumerator  mino- 
J**  * m,*°re*  * *«fiduum  erit  minutia,  quz  poft 
lubtraiftionem  remanet.  Ita  fi  -f  a 4.  fubducenda 
«t.dedudo  n.  9.  i 4.  refiduum  erit  -f  lac  fi  — i -i. 
deducatur , refiJuum  erit  -j- . 

Probatur  . Quia  enim  4.  dcera&usa.?.  relin- 
quit 9.  erit  9.  Se  4.  «qualis  numero  7.  Ergo , Se 
minutia  9.  & 4.  exprefla  erit  zqualis  quantitati 
minuti*  eipreff*  numero  7.  Vnde  ablata  quan- 
titate refpondenre  numero  4.  remanebit  quanti- 
tas refpondens  numero  9. 

At  fi  fint  minutie  di uerforum  denominatorum. 
Prius  in  voam  denominationem  fuot  reuocandx, 
vt  fupra  docuimus,  Sc  fic  inftituenda  eft,vt  prius* 
operatio . 

EXPENSIO  V. 

De ft aliorum  multplicatione. 

Minuti*  multiplicatur  , aut  per  minutiam 
aliam,  aut  per  numerum  integrum  cum 
minutia, aut  per  numerum  incegru,aucmutu&  duo 
illtegri  CUm  W^ahnc  mlnqrijt , Scc, 

PROBL.  PROPOS.  XIV. 

inuicem  Minutias  multiplicare . 

Sint  multiplicande  minuti*  -f-S  Sc  -f-  multipli- 
centur inuicem  numerato'»,  Sc  fiat  >4.  De- 
inde deno  minatore»,  feu  fint  ciufdem,  feu  diucr- 
f*  denominat  ion  is,8r  fiant  81 . Ergo  numerus  es 
multiplicatione  -f  , Sc  -f  produclus  eft  minutia 
'■f  *f  fic  4»  Se  -i  multiplicantur  ex  numeratorum 
multiplicatione  facieadod.flr  denominatorum  fa- 
ciendo ia. 

* Prob.  Itk  eft  multiplicatio,  in  qua  toties 
componitur  ic  , qui  multiplicatur,  quot  funt  io 
multiplicante  vnicates  ; vnde  genitus  V.  g.  19. 
•am  Habet  proportionem  ad  multiplicatam  ?.  qua 
babrt  9.  multiplicans  ad  vnitatem . Data  fit  ergo 
minutia  4 , 8c -f  multiplicetur  s. per  9.  numera- 
tores , Se  fiant  6,  Se  f . per  7.  denominatores , Se 
fiant9T.  Dico?!*  dminutia  T4T  $ta  «S  ad  mir.u- 
tum  -f,  ft  -f  «<*  ad  vi litatem  , Se  ideo  minutiam 
tV  efle  genitam  ex  minutia  per  minuriam  | 
Probatur.  Nam;  cum  7.  multiplicatus  per  y. 
produxit  9 f.erit  eadem  proportio produd  95.  ad 
multiplicatum 7.  vt  multiplicantis  7.  adi.  Idem 
dicas  de  numeratoribus , nam  6.  id  9.  erit,  V. 
ad  1 . ob  eandem  rationem . Cum  ergo  tam  deno- 
minator jf . ad  denominatorem  7.  generanti,  qa5 
numerator  genit*  minuti*  -yV  , nlmirnm  d.  ad 
•umeratorem  J.  minuti*  generantis  -L  dicat  eam 
proportionem,  quam  numerator  1.  dicit  adi.  Se 
denominator 7.  dicit  ad  t.  minuti*  -t-  multiplicf- 
tls,tota  minuti», nempe  fimul  numerator, 8?  deno- 
minator t-t  generata  erit  ad  totum -t  multipli. 
caU,ir  generantem,  vt  minutia  tota  multiplicans 
Dd  i cft  ' 


Digitized  by  Google 


ut  ■ T‘R  ACTATVS 

-t  eft  adi.  ideo  erit  tJ.ftt»?  mjilti?lic*Mt  T • * 
generabit  j4;  . 

COROLLARIVM 


Hinc  fide*  maiorem  eife  rationem  in  minu- 
tia geniti  de  nominatori*  ad  numerarofCtn. 
qnam  lnmlnutij»  gencrantibut  denomimtotum 
ad  nonteratoret  r fi  quidem  }.  ad  a.  eft  proportio 
fefquialcera.&r  4 *d  j.eft  jportio  fnperparticnU- 
Ha  fefqnitf  rtia , ac  vero  «5.  ad  XI.  eft  dupla  , a<t 
quod  explicandum  i “ 1 * ' 


THEOR.  V.  PROP.  XV. 

; . ■ • ■-;***' 

C 'enitui  numerus  in  multiplicatione  minu- 
tiarum habet  proportionem  compofxtam  » 
ex  proportione  minutiarum  generantium* 


, 8f  docet  regula  multiplicationem 
^ numeratorum  fimul, Sedenomtnatorum fimul, 
fed  hoc  eft  proportione*  componere . SiqUideml 
ex  def.  ltb.8.  per  mutuam  multiplicationem 
duorum  denominatorum  fit  planus  namerus.item 
fit  alius  planus  numeru*  p«r  multiplicationem 
numeratorum;  fed  ex  propof.io.  lib  8.  elem.  duo 
plani  numeri  inter  fe  rationem  habent  ex  lateri- 
bus compoficim : Ergo  »&  Hi  duo  numeri  deno- 
minator,  «s  numerator  habebunt  proportionctu 


■ lateribus  cotnpofitam  inutcem  . Siefi  tdfit  nu- 
merus 4 ph,  8e  alius  Ci.fi  mulriplieauerimtts 
latus  8.  per  7.  efficiemus  planam  num.  15.  em, 
firj.per  4.  planu  U.CT.qui  habebunt  eam  propor- 
tionem compofitam  nf,  flr^.  Quoniam  fi 
multiplicentur  J.  numerator  per  8.  denominato- 
rem  efficiemus  14.  & s»,  ad  >4.  erit  eadem  pro- 
portio,  vtpote  multiplicati  per  eundem;. que 
|.  ad  8.  fic  14.  Be  erit  eadem  proportio , qu* 
ad  7.  vtpote  multiplicati  per  eundem  nu- 
merum 8.  fed  proportio  i*.  ad  J7*  *ft  compo- 
fita ex  proportione  (defin.4alib.7*)a.  l2-«d  »4,#r 
»4.  ad  j 7.  ergo  etiam  cx  proportione  4.  xd  8. 9e 
l>ad7«  . /«..  . n -*T 

r.  . ...  • ■■•d  * 

COROLL  ARIVM 

■- •••’  j-  \ 'i  • ; ' m 

Hinc,  ellieito  non  efle  mirum  j fi  magis  auge*. 

tur  proportio  denominacohs  »d  numera- 
torem in  genitis  , quam  ea, que  eft  in  generant*, 
bus.  Nam  genius  minuti*  denominator  ad -nu- 
meratorem» cum  fic  compofita  «x  proporuoosbue 
generandum  minutiarum  eft  maior  . Vndc  nu- 
merator geniti  debet  pluries  » rei  faltem  plus  <6- 
prehendere  fuum  numeratorcoirob  maiorem  pro. 
portionem , quam  ei  dicit,  quam  deootnloator 
minutiarum  generantium  ad  fuum  numeratorem» 
ad  quem  dicunt  proportionem  fim^ licem . 


Xllt  PARS  1; 

PROBL.  Hfc  PROPOS.  XVtf 


Minutiam  per  integrum , cuius  e(l  minutia 
multiplicare . 

,r  - • 1 #, 

A Celpltur  Integer  tanqnam  mlntftta  fuppo- 
jtJL  nendo  integro  1.  vt  fiat  ex  ea»Vdut  frtdkfe 
ab  vnitate  denominata;  deinde  regula  prarccdeos 
adhibeator.  Sic  fi  iit  multiplicanda  mtoueia.  -7-  per 
numerum  7 fiat  4»  Be  adhibita  regula  tradita  fient 

— a tel  4.  -f  • . v v.*- 

* Prob.  Tumcx  antecedenti,  tum  quia,cum  in 
mlnutii  Integra  exprimit  denominator  diuifu  in 
tot  partes,  quot  in  eo  funt  vnitate*»  integra  7.  fi 
numerator  fit  j.eontinebfic  fepties,trinas  parce#» 
feufeptem  ternarios,  ex  quibus  fingttlis  teraari;* 
duas  partes  taatum  xquac  minuda  y . Si  ergo  tot 
tertie  partes  ex  lingulis  fepteib  integris  tribus 
partibus  compoficis  accipiantur  , qaot  vnitate* 
firnt  in  a.  erunt  14.  terti*  partes , vtpote,  quod  i 
fingulis  feptem  du as  terti*  partes  accipiantur  i 
Vnde  cpnficknt  minutiam  •V' , & numerum 
4t»  1 


PROBL. 


aV.  PKOPOS, . Ti 


Numerum  integrum  cum  integro  minutu 
adnexo  multiplicare*  | 

; ; ...  I i T 

INteger  ad  minutiam  rcuocctur , 8e  fiat  deinde, 
vt  fopra, fic,  fifint  multiplicandi  7.  per  a.  Se 
; integer  «.  cui  adh*ret  minutia  in  tertia  proi- 
cietur  multiplicando  per  denominatoremjtt  fiadt 
x deinJe  numero  7.  ad  modum  minuti*  accep- 
to » J-  prima  regula  adhibeatur , fientque  , 
Probatur  ex  14.  propof.  ac  erum  eodem  modo 
vehit  prscedens  . Nam  integrum  quodlibec  ex 
duobus  intelligiturdiuifum  in  tfes  partes, ex  q > 
bus  minutia  ^odo  tertias  partes comprcbendaa 
ergo  ex  illis  accipiantur  8.  terti*  partes  toties, 
quot  vnirates  funt  in  7.  non  eft  dubium;  quod 
fient  Jd.  terti*  partes;  nempe  minutia ~ * 


JCOROLLARI VM 

Hinc  eft, quod  eodem  modo  multiplicetur  in- 
teger cum  minutia  per  minutiam  folii  tn  . 
V.  g.  »•  -f  per  4 reducendo  integrum  ad  mian- 
tiam,  & faciendo  f,k4*  Deind<rmul«lpjtcan- 
do  numeratores  fimul'.  Se  denominnores  fimul « 
Se  efficiendo  minutiam  7-f  . 

Sic,  fi  multiplicanda  fint  inuicem  integra  dno, 
quibus  midiuct*  adhfremt  idem  pncftabitar  V.  g. 
fuxx  z*8e ~ multiplicandi  perq.  -f  i reducetur  ad 
minutiam  fuam  vtrumque  i ntegrurfij  r -primum 
quidem  ad  4*  fecundum  vero  ad  %&.•  St  alci  ode 
eodem  modo  res  pr*fhbitur,  & fient  . 

*:4tfs-a,^sfs;s 

adt.  Rurfut,  quu  j.  multiplicat  5.  ita  «it  gcol- 

«tj.idcttaa  minutiam-^;  , *t  8.  Si fimul  ni- 
T id  »6*ttft}fi«*i<.-f  mmuiiac,  :'.  mui*in(f- 

«n».  . 


COROl- 
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CoRot.LAKrvM; 


i 

COROLLARI  VM 


r(i*  j 


Hinc eft  videre numeratores  In  mlnutljl  fiie 
ex  additione  eolle&is,feu  ex  multiplicatio- 
ne genitis  aliquando  prodire  maiores  fuis  deno- 
minatoribus,  fir  ideo  fuperarc  minutias  ipfas  fua 
tota  , quod  io  maltiplicadone  pra*cipu£  tunc  fo- 
lum  aducnit,cum  iam  numeratores  multiplicandi 
erant  denominatoribus  io  aliquo  maiores . Si  ve- 
ro quis  capiat  ia  integra,- vt  prius  rtft Ituere  hoc 
confaquecur}  fi  ipfos  numeratores  per  denomina. 
tof«  diuidat . Sic,  fi  quis  cupiat  agno  icere , quot 
Integra  in  minutia -^4  4 contineantur,  diuidat 
per  « y. Se  inueniet  integra  n.fir  44  • 

Poirb  Multiplicatio  probatur  per  diuifionemi 
Vndc  optre  pretium  erit, prius  addjfcere  diuilio- 
»«m,  quam  modo  trademus . " • f ' * ■ 

EXPENSIO  Vt 

De  Minutijs  diuidendis, 

- / «-  i . ! * A 

QVi  intellexerit  minutiarum  multiplicatio* 
ncm,facilis  el  euadet  diuifio,quod  fere  idera 
fit,  vt  modo  videri  poterit  . 

PROBL.  L PROPOS.  XVIII. 

. , . ; • % . ...» 

Minutiam,  quam  alia  data  minutia  pss 
aliam  minutiam  menfuret%reperite»  ^ 

Sic  data  minutia  4 , & 4 > * beatur  ‘I®'* 
pe  Ac  minutiam  aliquam,  quam  minutie  da* 
t*  metiantur. Multiplicentur  vnius  inuicem 
merator , Se  denominator,  vt  ?.  Se  7.  Se  fiant  2t. 
& per  hunc  numerum  multiplicetur  numerator 
a.  Se  denominator  y.  alterw»  ,'drfiat  minutia 
T f4  . Dico  hant  mintmm  metiri  minuti*  4^ 

* Probatur . Quia  ai  multiplicat t.Sc  f» Er- 
go produ&i  4*.  Se  »05.  eruo?  tnuicem,vc  1 . ad  y, 
ex  17.  llb.7.  Se  fic4>- metietur  105.  vtxmenfu- 
raty.  Sed  etiam  j.  8r7-  menfurant  ai.  qui  per  ». 
me0farat4j.Sc  per 5.  metitur  loy.  ergoenan»-?- 
mccietur  T 44**  9*  proo^nc.  Traft.  8. 

Reperlemus  fecundb  numerum  per  quem  mi- 
nutia -'-metitur  minutiam  —44*  *ic  fi*1  *-P<r  7* 
Se  prodibit  i-f.  numerator , deinde  j.  per  y.den*- 
mi  nato  res  vmus  cilm  numeratoribus  alterius  mi- 
nuti* multiplicando,  & habebimus  ry.  denoml* 
nat  orem,  (tabicque  minutia  44*  P^r  *pwm  ^ico 
minutiam  4 metiri  minutiam  -p>44  * " 0 

Et  probatur . Nam  idem  ».  multiplicauit  7.  Se 
fecit  14.  multiplicauie  quoque  ai.  in  prasced.  pro- 
batione, Se  fecit  4».  ergo, ex  17.feptimi.it*  eit  7. 
ad  a|,vt  »4. ad  4J.  Quare  cx  def.l8.Tr.8.talis  P*fS 
erit  7.  nu mera  » I . qm*  14*  4* • ^ 7-  m**ilur  •** 
per  J.  ex  oftcnfionc  l.  partis , ergo  etiam  14.  ra®- 
tietur  41.  per  ?.&  idcoctiame  Contra  ?,  mecitcur 
4».  per  14.  Rarius  Qapnum  J.  multiplieauit  _y. 
Se  fecit  1 y.  flr  y.  mulopiicauitaij  vt  fupra  » Sc  fe- 
cit joj.  ita  erit  3.  ad  »1.  «IJi 
curti.  per7.  Ergoctiaraiy.  metietur  lof. per  7. 
Se' ideo  etiam  7-  metietur  105.  peri?.  Ideotju*  j 
metietur  minutiam  7-44  per  minutura  r*7  * 


Minutiam, fea  numeros, pei^quos altefa mi- 
nutiarumr menfurat  producum  7-44 
Se  quotiente*  44  confurgere  i decufiat a data- 
rum minutiarum  4»  & 4 multiplicatione,  nem- 
pe denominatorum  vniur  per  numtratores  alte- 
rius, Se  vice  verf*rNanr-».pe?  7»4»cit  14«  qui  ter 
acceptus  menfiirat,4J.&  jeper  5*  facit  ly.  qui  iep- 
ties  «cceptusjfacit  105.  Vnde  quotlcntes  14. 1 nu- 
meratore vnnis  j.  per  7.  alterius  denorainatore. 

Se  15.  i numeratore  J.  pe*  dchorrtlnacorem  alte- 
rius y.  conlurgit.  -Quare -awuutia  44  ■wnfcra- 

tqr  a minutia  4.Per  minutiam  -j-  nempe  per  — 
jnuerse  fumptam  - 1 

.rrt.vw  • 

pro^l;  ii.  pROfrOs.1  xix. 

Minutikm  per  mtnutikm  Jiuidcrt . 

F)  Oteft  didtfio  fieri , ac  mfltipfteatfa , 8e  eo* 

1 |lem  pafto  prxftari  fiac  fo Jum  conditione 
Jeruata , vt  4> uifux»  * mjnutiar  oumcf^Qr  fuma- 
tur prpdenomiaatorc.5:  denominator  pro  nume- 
ratore  fedibus  eohim  comAiutstis.  Sint  diuidendi 
4 per  4 diuiforis  4:0Ualcr*  ftder*mitent#4c ftfc 
4.  Deinde  multiplicentur  inuicem  numera^o- 
res,  &r  fjat  mioutia  44*  Dico  Minutiam  ) efi^ 
per  minutiami  4 • diuifam . 

Fiat  $.  in 7,  ndmeras  si&y.  Ihai.  fiat4»dfic 
7.  in  ii.  fiat  rpj.  .M**-  1 

* Probatur.  jCura4»*  febabdat ad  105. vti.ad  y. 

erit  eadem  minutia  t-44  ac  4 ex  prima  partean- 
tecei.  propojf.  Sed'  minutia  4-  nte n (Irt4t  4^ 

per  minuti  an»  44  ex  prz<ed.4.parte  . RfS° 
minutia  4 mdpfurabit  minutiam  4P*r  r4  • 
autem  minutia  44  ex  Coroll.  confurgit  ex  mul- 
tiplicatione vniqs  dcAonjinaton*  per  alteduanu- 
meratorem,  Se  e Contra  , vdl  i mulilplicatione 
vnlus  minuti*  per  allani  multiplicantem  fuma- 
tam inuers£.  Ergo  fi  (bniatur  mimitia  diuidens  in- 
uersc  vt  4 ,ft  multipfitetdr  per  aliam  produce- 
tur quotiens  alterius  V.  g.  44»^ua.men. 

-44  minutia  4 , Se  ideo  etiam  minutiam  4 , 
qu*  tfl  eadenAuhfipfin.  H .BO^PT 

Eodem  autem  modo  agemus,  fi  voluerimus  dl- 
i&ldere  quamlibet  miniitiamper  integram,  fea  pdr 
lategrum,cui  i» in  uti  a adbf  re**,  (ai  integru  n per 
minutiam  , vel  integrum  , cui  minutu  h*reac 
per  minutia,  tel  integrfi  per  integrum  cu  Ti«nu- 
tia  , vel  tandem  Integrum  cum  minutia  per  int#^ 

crufolqm,velcum  minutia,  qui  iuntcafds^,h  18 

vero  reducendo  Icmper  integra  ijuxcaoqae  *U 
roinutiam  agemus,  & more  nunutMruenca^aflu- 
aKado,ntuo,vi<J«.  n;r  ; * 

r »»  -Jtir  .fi  ft’ V M i.  K .UV-.  * ’S'  b 

.1  - i ■'*.  .*!<•"  rr  m ».  •rim  . t,asiq*a 

j »•  • ■ - .vd-j-T  'f*  . ‘ .v. 

-,.u  ',./>■  '•-..-j.  mnr j1  1 'r.-*.i»i  l»v 

,f  ’ «;•*"  tl  »!  / V »m  • • •’  ' . f£l.'  {Li  iU 

• * ■.  * i II  :*>  II  ,f!  JI  1 lA  . i ' f I 

vj  . i .»  v - *;  • I ' j 1 * 1 en  *r.  1» 
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Obferuandum  vcrb  eft  diligenter,  quinam  nu- 
merus fit  diuifor,  vt  cius  oumerus  muertatur.j 
alioquin  , fi  non  diuiforis  » fcd  diaidcndi  nutuc«- 
cus  inuertatur  contrarium  eueniet,  vt  experimen- 
tum docebit . 

_ t.  , t.  ,4. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XX. 

Numerus , feu  minutus  quotiens  potert  efle 
aliquando  maior  minutia  diutia. 

Sit data  minutia  4 diuldenda  per  minutiam  4 . 

Fa&a  operatione  “j  minutia  erit  quotiens, 
*r  demonftrabir,  quoties  -f-  ingrediuntur  in  mi- 
nutia y , qu*  minutia  J-J  eft  minutia  maior  mi- 
nutia diuisa  \ . 

# Probatur  , Nam  quotiens  eft  numerus  in- 
dicans>quot  vicibus  diuifor  in  numero  diuidendo 
capiat ; led  minutia  diuidens  multo  minor,  quam 
diuidendapoteft  capere  tot  vicibus»  vt  quotiens 
vel  fupcretdcnominatore  ^portionis  minutie  di- 
uid€df:Ergo  poteft  effe  maior  ipfa  exCor  pr.j  hu- 
ius  , Sic  minotia  -f  in  -j  capit  terperfede;  8e 
ideo  4%  numerator  etiam  capit  denominatorem 
*4- ttr  • At  d contri,fi  diuideretur  — 2.  per-f 
nam  6.  non  capit  in  s mfi  pro  tertia  fui  parte  j 8e 
ideo  «fiet  quotiens  -f-f , Nam  14.  minus  eft  nu- 
mero  42.  pro  tertia  ipfiu$4a.  Parte  > * ad  illum 
habet  | roportionem,  quam  l.adj.&rquam  ~ diui 
fus  numerus  habet  ad  ‘ numerum  diuidentem . 


COKQfclpARFIfAI,. 

H inc  itaque  collige . Quod  minutie  q tjotien- 
tis  numeratoris  proportio  ad  deaomittato- 
rem  exprimit  proportionem, quam  babet  minutia 
diuifa  ad  diuiforem.  Nam,  fi  o ume  rato  r conti, 
neat  denominator emietiam  mmutia  diuifa  conti* 
nebit  diuidentem , vel  fcmel , vel  pluries  prouc 
numerator  quotientis  denominatorem  continet» 
otiod«  fi  non  continet  j fcd  ramor  fit  numerator 
denominator*  in  minutia  quot iente , tunc  «*pri- 
mit  proportionem  minoris  inatqualitatis , quam 
habet  minutia  diuifit ad  dmidentem,  vt  -7-7  expei- 
mce  proportionem  fubtriplam  • quam  habes  -f 
»d  T »&  ideo  exprimit» quod  -f  non  continet» 
mfi  tertiam  partem  numen  vt  14.  non  conti- 
net, uifi  tertiam  panem  numeri  4«.  at  6 contra» 
fi  diuideretur  f-  per  -*•  tunc  quotiens  cflfet 
exprimens, quod  minutu  diuifa  continet  diuiden- 
tem ter,  Bc  b ibet  ad  eam  proportionem  maioris 
inaequalitatis  triplam . 

expensio  VII. 

• ’ * . • • • , • A S \ 

Ve  Minuti]!  minutiarum . 

A Liquando  fira&i  numeri  quoque  fuas  fra- 
fiioncs  habent , quz  duplici  tcnfu  accipiu- 
tur , vel  enim  funt  fra&iones  vnius  partis,  quz 
Wmcro  flra&o  repetitur . Sic  * fi  dico  du*  terti* 
parces  vnius  dimidij  duifum  fignifico  illud  dimi- 
dium in  3.  partes  ex  quibus  poflideo  duas . 

Alto  verb  modo  accipitur  , tanquam  rfon  voa 
pars  numeri  fracM  , fcd  omnes  partes  ficnul  pfr 
modum  vnius  eflent  diuif* in  alias  parte#,  ex  «fui> 
bus  omnes  non  affumtrem  , fed  aliquas,  et,  fi  di> 
rerem  f*  ; fignifico  duas  tertias  ptrees  , ac  fi 
efient  vnica  pars , diuifas  efle  in  6,  psrtcs  ex 
quibus  affirmo?.  Scribitur  autem  fractio  fragio, 
numinecric&opundopro  iiueafir 

probl.  i.  propos.  xxr. 

FraRioncf  fraRionum  ai  Simplices  fraRio- 
nes  TCHocare . 

VT  frafitonesfraiSioaum  fecundo  fcnfu  in. 

tcllrcta:  ad  innpl  ICCIO  fra&onem  rcnoce. 
«MI.  numeratote»  inuicam  funi  multiplicandi,  Be 
rlcimtu  termimu  genitui  «it  numerator  minuti, 
omnibus  illis  fractionibus  fndtiaoura  ppaiuiletr- 
tis  i denominator  autem  erit  oumcrui  a multipli- 
ratione  mutua  denominatorum  genitus.  Sic 4 
* reducetur  ad  hanc  — 4 , & minutu  a . * * 

reducetur  ad  hanc  6.  ~ mulupJi  » } , 

catis  inuiccm  numer^tufibua  a.  ...  7 

Se  denominacocibus  4.  ,.1  j 4 ' >f 

♦ Probatur  hanc  reguUm  effe  bonira  . Nam 
quia  inieiligitur  mimiua  fecundo  fcuU  . E go 
ihiz  partes  totius.3.  A nunc  diuife  in  4.:  $1  ergo 
minutir  miuutiamm denominator  4.  roenfimit». 
numeratorem  ex  hypothcfi  i mcnfurabir  etiam  cx 
pronunc.  p.  Tra6..ff»  denominaiorem  fimpheit 
minutiz  a*  qui  cil  }•  qnem  a.  menfurat  . Krgo 
redigatur  denominator  a 3.  in  partcs,quas  conti- 
net 
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wAamttmrls,  > f*ln  «Ow  C»rtW  * «.  M»  H-  «ft  *a<fan  minutia,»  £,}  nimirum  mi. 
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fuerunt  multiplicati  per  eundem  numerum  4.  in 
ex  17.  fepr.  erit  x.  ad  j.  multiplicari,  at  geniti  S. 

8e  1».  Sic  numerator  minuti*  minutiarum}.! 
menf.irac  iuutn  dcnomi nitorem  b 4 8r  hic  ex  hy-* 
pocli  e (t  numeratorem  a ».  fimplicis  minuti* . Re- 
digatur itaque  a a.  in  parces » quas  continet  nu* 
gignetur  minutia  $• ; qtiia  autem 
4.  & fecit  8.  8e  j . fecit  6 , erit  ea- 
den»  proportio  }.  ad  4.  qu*  6.  ad  8.  Cum  ergo  fit 
rf.ad  g •vt  b minati*  minutiarum  3.  ad  4.ar  8.ad  1». 
rt  a minuti*  fimpl  cis  1 ad  }.  Ergo  etiam  erit  ex 
*4*ro  6,  ex  x.in  3.  genitus  ad  ia.  ex  4.  in  3.  na- 
fcentcm  , vt  numerator  minuti*  minutiarum 
»5  - ad  minuti*  fimpj  cis  denominator#  Aj.quate 
7— fpjolualebic  tribus  quartis  duaru  tertiarii  pat- 
tr&nNam  vt  magis  res  pateat,duf  quarte  partes  m». 
mtri  f s.fune  s. quarum  tres  quartar  partes  funt  6. 

Ac  fi  in  primo  fenfu  minutia  intelligarur , 

8r devote*  parte  minuti*  fimplicis  Intel  ligatae 
fra&us  fecundus,  & r minutia  minuti* ; Tunc  alio 
pacto  oportebit  procedere . Nam  numerator  ide 
perfiftct,<$  minutia  minutif.at denominitoris  cfi 
denominatore  minutie  fimplicis  , vel  antecc» 
dentis  multiplicatio  denominatorera  dabit . Sic 
fi  fiat  £-*■*-  fradionis  fecun  I*  idfcm  j.  numerato- 
ris vices  obibit  ; at  denominator  confurget 
ex  multiplicatione  J,  cum}.  vt  fiant  iy.  Stilabit 
minutia  -p4  • “ r 

■Prob.  Nam,  curonumerl  *.  iwelfiga^ir  diulfa 
qoOiibet  vnitas  in  5. partes  t Ergo  y.  toties  neo- 
fur  ab  it  1.  quot  vnitates  fune  in  a.  V ideo  etiam 
menfurabic  ?.  quot  vnitaret  funt  «n  }.  ideoque 
fi  habeo  tres  quintas  rmtati«,qu*  eft  in  1.  habeo 
etiam  ?.  quintas  partes  vnius  vniratis  qu*  eft  in 
}.  St  quia  omnium,  vnitatum  3.  fimul  fuinptarum 
quinque  parces  faciunt  t $.  habebo  itaque  mmu- 


PROBL,  II.  PROPOS.  XXII. 

Minutiam  minuti te  in  primo  fenfu , minutia 
inferere , feu  fimul  addere  . 

D lffcrtinfitioaredu^ionc.  Nam  »hiqu*ri- 
nuis  minutiam,  qu*  eiufdem  valoris  fi',  ic 
pilnutia  minat-*,  hic  vero  addimus  minutiam  mi- 
nuti* fimplici  minuri* , ita  vr  ibi  non  internehic 
prima,  & fimplex  minutia,  n/G  tanquam  denomi- 
nator minuti*  fecunde,  nec  auget  eam , fe  i rcfH- j 
toit  eandem  non  re  , aut  numero  j fed  va- 
lore : Hic  autem  miautia  fimplex  adhturmmur»^ 
minutiarum,  vt  fiat  mslor  etiam  vaIore,&  eft  pro- 
prii additio  • * < 

Titergofic  . Detur  minutia  J * 8t  debea, 
mos  fimul  addere  quaruor  quintas  paVtes  vniu* 
tertif,ad  duas  tertias.Numerjtor  minutie  fimpli- 
cis in  deno  minatorem  minuti*  minaciarum  du- 
catur . Nempe  ; . in  t . vt  fiat  ro.  5r  huic  addatur- 
namrratorq*  minuti*  minufarum,  firfirit  14.  St 
hic  erit  numerator;  denominatorum  vefb  exhibe- 
bit mutua  denominatorum  multiplicatio,* eruot 
15.  ft  abit  que  minutia  ex  mhutia  fimplici,  &mi‘ 
nutia  minuti*  coaugmentata  ~ . 

* Probatur  . Nam  cum  e.  multiplicet  j,  Se 
multiplicet ».  * fiat  minuto  i erit  eadem  ac  f- 
fcd  quia  J.  idem  eft,  ac  vna  p,*rs  denominareris  J. 
minuet*  fimplicis  cx  pi*c.  ptopof.  parte  fecunda 


fiutia  *•  fimplicis-.  ;cum  ergo  habeamus  ; 
*rf  potamus  fimul  addere,  vt  fiant  f-i  . qUoj 
efiinferere,  ..  - % ♦ r 

Et  idem  agendum.fi  Gnt  plures  minuti*  minu- 
turum,vt  fi  f V proponantur  addend*  fi»  t,in 
5.  fiunt  10.  addito  4.  fiint  14.  ex  14.  in  8.  fiunt 
11».  addito  y.  fiunt  tf7»  * hic  erit  nunvrator  : 
Denominator  vero  exerec  ex  mutud  deiiomiriato- 
rum  multiplicatione  1*0. 8c  erit  minutia  t {-7- 
fumma  minutiarum  J • . 

Aduerte  autem  minutiam  nullam  elfe  reducen- 
di ad  minimos  terminos , dum  vna  alteri  additur, 
licet-vilde  augefeat ; fed  tunc,  cum  omnino  com- 
plet* eft  operatio;  alioquin/cnfus  yariarecur,  8t 
nihil  refti  colligeretur,  fic / .J  .*  prius  ad  a. 
per  fiunt  addito  I.  fiant  7.  deinde  per  fecun- 
dum 3 . 7.  fiunt  xi.  Se  addito  a.  fiunt  ij.  deinde*}, 
per  4.  fiunt  9».  addjto  ?.  fiunt  9?.  pro  numera- 
tore ,cum  denominator  ex  multipli  atione  deno- 
minatorum mutua  colligatur  18^.  St  fiat  minuti* 
fumma  pr*4«ct arum  minutiarum  ttv»  qu*  de- 
inde potefl  redigi  ad  denominationem  miaorem 
per  regulas  traditas  f 7 . 

PROBL.  IN.  PROPOS.  XXIII. w 

Minutiam  minuti t minuti*  fimpltci  in  fe- 
cundo fenfu  addere , aut  inferere . 

C fnt  exhibit*  minutie  -f  % intelleft*  In  fecune 
^ do  fenfu,  qu*  fint  fimul  addend*.  Minuti* 
fimulicis  numerator  }.  cum  denominatote  minu- 
ti* frcunJ*  T.  mulciplicetar,  vt  fiant  jy.  dcfnde 
ipfi  numeratores  inter  fe  multiplicentur  1.  St  }. 
& fint  6.  add  mturque  fimul  15  Se  6JSe  fiant  a i,  pro 
numei-atore  . denominator  verorcit  numerus  ex 
multiplicatione  denominatorum  4.  St  y.  procrea- 
tus nempe  ia  ; (Isbieque  minutia  -f  i ,qti*  eriy 
fumna  pr*di  4»ri|m  minutiarum  -*  •/,. 

* Probatur.  Nim  quia  y * multiplic^uit  i. Se 
4,  ex  17.  Iib.7  ita  erit  *.  ad  4.  v;  iy.  ad  10.  Quare 
ex  *.  huius  Coroli.  eadeiff  minutia  erit  ~ qu* 
•7-"-.  Rurfus , quia  y.  multipljcauit  4.  qui  fiint 
denominatores,  .V  fecit  »o.  Se  x.  multipticauit  j.' 
numeratores,  8t  fecit  6,  eypropof.  xr.  huiut  ea- 
d*m  minutia  erit  f ~ , qu* 

Cum  ergo  habe  a nas  eandem  minutiam  mino- 
rem 7-  f exprefiam  minutia  *r  7- , St  minutiam  -J- 
maiorem,8r  fimplicem  exprclfam  nomero 
Si  eas  addamus  fimul  efficient  minutiam  4*^  Ium- 
mam  minutiarum  -7  , Se  -f  *•  . At  fiplur.*$  mi- 
«utiar  adfine,  idem  prorfus  agendum.  Sic, (i  ha- 
beamus f !•  % *•  ncippe  f*&  * quintas  trium 
quartarum  duarum  tertbruin,8r  tres  quartas  diix- . 
‘rum  tertiarum  addendas  ai  duas  tertias , ita  age- 
mus. Multiplicabimus  x.  numeratorem  primi  -J- 
per  deuominatqrem  maximi  minuti^  minutiarum 
4.  & fiint  8. 8r  deinde  numeratores  inuicem  , Se  c 
erunt  6,  quibus  fimul  additis  conficient  14.  hunc 
yttb  per  denomiaatorem  y.  feqaeotis  minoris 
pxulcinlicabimus,  &r  fiet  numerus  70.  deinde  om  • 
nes  eres  numeratores  inuicem  x.  }.  *.  St  fient  1». 
qmbits  numero  70.  additis  erunt  8z.quem  nume- 
rum per  denominatorem  poftrem*  6.  multiplica-  ' 
bimu*,  Sc  fiet  491.  & deinde  omnes  quatuor  nu- 
meratores mu  ice  S.f.a.4.  vt  fiat  48.  qui  numerus 
addendus  'etl  numero  491.  A*  erit  numerator  540. 
Denominator  vero  eri»  aumerus  cx  mutui  multi- 
plicatio^ 


llf  tractatvs 

plicatinne  denomioatnru  produ&us,  nempe  J$0. 
fc  minutia  fumma  pipaium  przdiftarufn  ftabit 

i-5  I ideft  | » 

porro  »o  luc  Infitione , (eu  additione  termi- 


jhu.  pars  i. 

ni  ante  totalem  additionem  *d  minimos  numeros 
reduci  poliunt,  6 tamen  numerator  fit  minor* 
quam  de  nomi  nator,  al  ioqui  illa  icdmftio  dfet  po- 
tius caufaconfufionis  • 


TRACTATVS  XIII 


PARS  SECVNDA. 

De  Nun/eris  proportionalibus  inueniendis . 

Ic  iam  ipfos  numeros,  nonvt  rationem , led  vt  proportionem 
‘ dicentes  exquirimus  , &C  docemus  , tum  numeros  extremos 
t proportionales  inuenire,  SC  confequenter  Auream  regulam 
proportionum,  tum  mediam  proportionalem  , vnde extractionem  Ra- 
dicis quadrata; , cum  etiam  duos  medios  proportionales  , &C  cubicam 
radicem  inuenire  docemus.  Tra&arus omnino,  &C abfolute  ncceilarius,- 
fine  quo  in  Mathematicis  proficere  nemo  poteft . 


EXPENSIO  J. 

De  inueniendo  /Luis  tribus  epurto  propoe- 
t tonuit , ve/  de  regul*  proportionum . 

T T i€f  rtgula,  qua  diu,  tribus  numeri,  quartu» 
TT:  qu*rittrr,  dicitur  Aurea  ob  eius  vfum  miri- 
ficum , ne  dum  innuthemaricit  j fcdt  in  omni- 
bus humanis  comerciji , vt  ferd  nihiTIn  negotijs 
«otra&ibuiuc  agacur,mfi  hfc  regula  interueniat. 

PROBL.  *f.  PROP.  u 

Trtbus  ddUs  numeris  partum  proportiona- 
lem wuenire,  qut  itu  ) U ad  iertium,v(  < 
fecundus  ad  primum . 

' ’ cr 1 1 

DIfponantur  tres  numeri  dati  in  ferita, ita  vt 
tertius,cui  annexa  eft  qujrftio , &r  cui  que- 
ritur quartus,  qui  fit  ei  proportionalis,  vt  eft  fe- 
cundus ad  primum  fit  vitiato  loco,  fir  huic  fimilis 
primo  loco,  cui  verb  quartus , qui  defiderarur, 
debet  *ffimilari  fecundo  loco,  V.g.  fit  datus  nu- 
merus 6.  8r  p.  &r  is.  numero  verd  huic  vltimo  ’ 
quartus  proportionalis  quaeritur , nempe  aliquis 
numerus  , qui  fit  in  proport  Ione  ad  i a,  vt  eft  9. 
«d6.  Primo  ergo  loco  ponendus  eft  numerus  6. 

tertio  1 a., dicendo  fi  6 . tanquan* 
fundamentum  habet  pro  termino  numerum  9. 
numerus  ia.  acceptus, vt  fundamentum,  quera 
numerum  proportionalem  habebit,  qui  illi  ita 
correfpondeat , v^  9.  ad  6.}  Sicqut  difpofitl,  vt 
hic  vides  liabunt  numeri , fi  6.  dant  9. quid  ia.  ? 
Multiplicabitur  , itaque  numerus  ia.  per  9.  Se 
fient  108,  genitus  autem  numerus  diuidetur  per  6, 
8r  prodibunt  18.  hicque  numerus  ent  quartus 
proportionalis  . 


Probatur  ex  19.  propof.  feptiml  EucK  cum  qua- 
tuor  numeri  proportioaates  fuerint , qui  ex  me* 
di  js  generatur  eft  jqualis  ei  numero, qui  «x  extre- 
mis conficitur ; cdm  ergo  hic  fine  quatuor  nume- 
ri proportionales.  8e  fit  6.id  9 ■ « 1*.  adt8.  geni- 
tus numerus  i medijs  12.  8r  9.  qui  eft  108.  erit 
aequalis  numero , qui  producitur  ab  extremis  d.Sc 
18.  Itaque  habemus  eundem  numerum, qai  ab  ex- 
tremis produceretur  per  multiplicationem  mu- 
tuam mediorum:  quare  ex  defin.  it.  multipli- 
cationis T ra<3.  8;  numerus  108,  toties  continebit 
numerum  iS.quot  vnitates  funt  in  6.  quia  eft  idc 
numerus,  qui  produceretur  i 6.  Be  a 1 fi.  inuicem 
multiplicatis  : Si  ergo  diuidatur  per  numerum  6, 
prodibit  numerus,  qui  perquiri  tu  r,  nempe  nume- 
rus 18. 

COROLLARIVM  I, 

COllige  ex  propof,  4.  oftaui  non  omnes  au*. 

meros  habere  quartum  proportionalem  1 cb 
quod  minimi  fint  in  datis  rationibus : vnde  cnaf- 
cuntur  minuti*  in  diuifionc  geniti  ex  fecundo, 9e 
tertio  per  primum  fer£  femper,  qux  eodem  modo 
ponenda;  funt,  vtin  di uifione  integrorum  tratl.8. 
monuimus  Coroli,  propof.aa.  &r  more  fra&orum. 

PROBL.  IL  PROP.  II. 

, * * • • • • •«  . 


Dotis  numeris  , citius  primo  aJthereai  mi- 
mU*  , quartum  proportionalem 

' inuenire,  i 


Sit  V.g.  qui  emerit  ?.  palmo,  feriri  cufc  -f' 
quinque  aureis.quf  ratur  quot  numqli  aurei, 
emet palmo,  f > ' 


J 

$i  3 _ dant  j 

7 •*  . 


quid  }i.{  r 
Piimo 


DE  NVMERIS  PROPORTIONALIBVS  INVENIENDIS 


Primo  multiplicabimus  integros  fecundum, 8c 
tertium.  Nimirfi  j».  p quinque, (fe facient i<5o. 
Ifte  ergo  numerus  per  integrum  3.  8r  4 eft  diui* 
dendus  cx  doftrina  propof.  ip.part.  I.  Tradat, 
huius . Supponemus  itaque  numero  irfo.  vni» 
tatem  , 8e  deinde  redigemus  integrum  3.  in  mi- 
nutiam rmulti  plica  bimulque  j.ptrj.  vt  fiant  »r. 
addemufque  numeratorem  y.  & fient  %6.  itaque 
minutia  erit  -i-f  > 8e  fic  numeri  dsfpofiti  erunt . 

I60  76  7 

..  — — diuiforifque  mutatoloco  —— 

T 7 76 

Multiplicabimus  160  per  7.  & prodibit  geni- 
tus quotiens  <2-4  7-7»  quem,  vt  redigamus  ad 
integra  diuidemus  per  76.  & prodibit  numerus 
43  • I*aque  yt.  palmi  ferici  venient  aureis, 

41.  fi  j ’ quinque  aureis  venduntur . 

PROBL.  III.  PBOPOS.  III. 

Datis  duobus  numeris,  cuius  fecundo  ad- 
bareai  minutia  , quartum  proportio- 
nalem mmnire. 

4 

SI  Equi  J.  aureis  35—  qaidl7? 

9 

Sint  V.g.  Equi  quinque, qui  empti  fine  33.  in- 
reis,&~.  Quarritur,  quot  aurei»  Equi  27. 
conftabum.ExTraa  h.p  l.prop  ll  integra  in  frj- 
fitones  proteritur,  nempe  sj  J-  in  “7~  , & nu- 
mero 27,  fupponatur  1.  Be  fic  Aene  numeri  inui- 
cem  muliipllcandi . 

17  3»9 

.*  

I 9 

Qui  generabunt  numerum  9-4-— J-.qnidinl- 
dentur  per  numerum  t Equorum  ex  propof. ' 9. 
Tr.h.i.  te  erunt  — i-4  J- , quae  fraflioad  integra 
redatSa  erit  185.  Se  j-f>  idrft  TT • Iw  Equi 
27.  conRabunt  aureis  183.  te  * — r > 

PROBL.  IV.  PROPOS.  IV- 

Datis  iribus  numeris , cui  tertio  adhareal 
minutia , quartum  proportionalem 
inuemre. 


i»7 

PROBL.  V.  PROPOS.  V.  ' 

Datis  tribus  numeris , cui  primo , & fecun- 
do adhareant  fraftionet  > auartum 
proportionalem  inueniie  • 

/-"v  Vnrstur, quid  veneant  1 1.  vine  panni;(i  3 -f 
Vi_venettnt  aureis  i.te~,  itaque  ita  dilpofi- 
n Rabunt  numeri . 

J 3 

3 — dane  2 — - quid  m? 

7 7 

Multiplica  ex  prop. ly.huius  yfta.par.l.  nu- 
merum u.  per  2 4-  redigendo  adYrafiianes  i-L 
te  deinde  ducendo  u.  in  -t-!-,  8,-  fient  i-  i;  de. 
inde  ex  expenf  j.TraS.huius  p.  t.  diuido  fraAio- 
nem  e-~  per  integrum , Se  frafi  onem  3 4 
nempe  -£-i  multiplicando  7.  per  tjd.  te  16.  per  j. 
Br  erit  minutia  f~r  nimirum  ad  integros  re* 
dafia  8.  te  — -p~->  idcii  7— f itaque  ts.  vina:  pan- 
ni conAane  aureis  8.  & r7~r  • 

PROBL.  VL  PROPOS.  VI. 

Datis  tribus  numei  is , cui  fecundo,  (y  ter- 
no minutia  adhareat  quartum  propor- 
tionalem inuemre . 

d • ■ • • * ‘ ' 

Slot quatuor  pedes  mori  , qui  fiant  pretio tf. 

aureorum,  6r~- 1 quot  aurei  perfoluenturob 
opus  pedum  muri  9.  8e  i-  ? 

’ Redigentur  ad  fraftione$6.  J ad  - *,  8eg  J- 
ad  d-f;  5r  deinde  multiplicentur, 8r  fient 
diuidantur  deinde  ex  fupra  est.  propof. 
per  4.  & fient  -d— I -§-L  * qu*  minutia  ad  integris 
reda  dia  , fietu  aurei  16.  8e  —4  ; itaque  9.  pede* 
muri,  St  7 eii  cientur  pretio  1 6.  aureorum,  & 


PROBL.  VII.  PROPOS.  VII. 

Datis  tribus  numeris , cui  tertio , & primo 
adb*reat  frafito  quartum  proportio* 
natem  inuenire . 


QVarratur,quot  aureis  37.  libra; , 8e  £-7 . Zac- 
carl  veneant?  dum  tres  1 brat  14.  folidis 
emuntur  itaque  humeri  difponentur. 

Librat  3. dant  14.  folldos,quot  reftituent  librat 
57 

Igitur,  vtinanteCed.  numerus  57  —-r,nmi- 
nutias  proiciendus,vt  fint  i ex  Inde  fecun- 

dus numerus  14.  per  hunc  tertium  multiplican- 
dus, & genitus  prodibit  -f  4-L~  , <jai  deinde  per 
3.  primum  diuidendus  erit  ex  part.i.  propof.  19. 
h.Tra&.de  fra&ia,fientq?— — 44-  > Su‘ a<*  ,ntefra 
rcda&i  dabunt  76%.  & 4*7  , ideft  -7T  • Oblcr- 
uandum  verb  eft,  quod  frafti  nonfunt  ad  integra 
redigendi , neque  in  hac,  neque  in  antecedenti  o- 
peratione ; donec  fit  completa  operatio,  nc  impe- 
diatur, & coafufio  enafeatur  . 


EOdem  modo  fic  . Quarratur  V.  g.  fi^vlnar, 
-j-  emutur  precio  ao.  aureorum,  quoc  aureis 
• \ vnius vlnae ementur? 

5 3 

Si  4 vina;  aureis  »0.  quid  — ? 

8 7 r 

Itaque  multiplicato,  per 4 exexpcnf.4.  fuper 

citata , eruntque  , qui  frafti  diuidencur  p:r 
integrum  , &r  fradtonem44  multiplicando,  vt 
docetur  propof.  9.  expenf.  y.  fupracit.  eruntque 
*-*-4 , itaque  pretium  erit  l.  aureus,  & * )■- 
qui  redigi  nequeunt  ad  minorem  denominationi, 
ideft  iafupcr  danda:  erunt  sa/.  parces  vntus  aurei 
eje  759.  in  quas  diuiderctur  . 


E a PROBL. 
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„8  TRACTATVS 

PROBL.  Via  PROPOS.  VIII. 

Datis  intus  numeris,  in  quibus  omnbus 
inuenuiur  fraliio,  quartum  profer' 
iionalcm  repente. 

QVU  tribus  diebus , Se  feptera  horis  , nimi- 
am in  } &r  confit  it  93  milliaria,  & 
quaritur,  guot  milliaria  ctonficiet  J.  diebus, 
8e  11.  horis  nmrrum  J 4"v*  Itaque  redigentur 
lotegri  t.  ad  fuam  minutiam  , Se  fiant  -1  | \ , fic 
Ctiam  9?4  redigentur  ad & inuicem  mul- 
tiplicabuntur, ciuntque  4-*-- , qu*  minu- 
tia diuidetur  pcf  minutiam  J.&  4 *r  redadam  ad 
-44* » vt  ^cmlii  expenf.  3.  huius  de  fradis  , Se 
producet  * *~7T  • Quar  minutia  ad  inte- 

gros redada  dab.t  milliaria  lJS4fi“T  nimirum 
(cri  4- » itaque  viator  quinque  diebus,  Se  1 1 horis 
conficiet  milliaria  1 jf  4*  > qui  confecit  diebus  J- 
ftf  7.  horis  milliaria  9|.  & t • 

EXPENSIO  II. 

De  probatione  regni  * aure*. 

MOdus  inueniendi  quartum  numerum  pro- 
portionalem ind  get  trutini  aliqui,  ob 
quam,  quis  certo  agnofeat  fc  bene  operatum  fuiC- 
ie;  pro  quo  fcicndum  eft  duobus  alijs  modis  aequi- 
valentibus  quartus  proportionalis  inueniri,  quos 
hic  explicabimus  j deferuiemque  pro  ljr  dio  lapide 
•d  captandum  experimentum  de  operationis  re- 
ctitudine. 

/ PROBL.  I.  PROPOS.  IX. 

Datis  tribus  numens  quartum  proportio, 
nalem  aliter  inuenire . 

Sit  numerus  10.  cui  quaerendus  quartus  pro- 
_ portionalis,  qui  ad  illum  ita  fic  proportiona- 
tus,  vt  t.  ad  ia.  diuidatur  per  primum  fecundus 
aumtrus,&  quotiens  multiplicet  tertium  nume- 
rum  »0.  fic . 

Si 8.  dat  ta.  quid  10.  ? dabit  ij. 
diuifus  numerus  ia.  per  8.  dat  quotientem  «i-ys 
per  quem  multiplicatus  10,  dat  numerum  quar- 
tum proportionalem  15. 

Probatur . Quia  enim,  vt  eft  8.  ad  12.  ita  efte 
debet  10.  ad  15.  Se  quotiens  * 4*  exprimit  propor- 
tionem, fecundum  quam  8.  continetur  in  ia.  eftqj 
denominator  proportionis  , Se  ideo  cam  ipfam 
defignat , iuxta  quam  10.  debet  contineri  in  quar- 
to proportionali ; quare  fi  10.  multiplicetur  per 
quotientem  1 [ producet  illum  numerum  ; qui 
toties  continebit  10.  vt  1 a.  continet  8.  quia  quo- 
tiens numerat  vices,  quibus  multiplicatus  conci- 
netur in  numero  genito . 

Si  verb  fradi  adfint  eadem  regula  valebit  . 
V.  g.  velit  quis  capere  experimentum,  an  com- 
putus  pifced.  cxpenf.propof.7.  fit  bene  dedudus, 
jn  quo  querebatur, quid  fibi  vellent  4 vnius  vln$; 
fi  4 vina  Se  -f  precio  ao.  aureorum  vendebantur. 
Itaque  diuidendus  erit  fecundas  numerus  per  pri- 


XIII.  PARS  ili 

mum  4.  4 ideft  y ,&  numerus  prodibit  iy-y 

qui  multiplicabuntur  per  * , Be  dabunt  * J-y, Tt 
prius.  • 

Placeat  deinde  capere  experimentum  operatio- 
nis propof.d.  in  qua  queritur,  cum  habeamus  per 
4.  pedes  muri  aureos  -~»quid  fimus  lucraturi  fi 
fiat  pedes  9 4> , vel  i-4-,diuidcmus  itaque 
per  4-  & producent  4*4  5 deinde  multiplicabo 
musper-L-J  , Se  generabunt  f 

PROBL.  II.  PROPOS.  X. 

Alio  quoque  modo  datis  trtbus  numeris 
quartum  proportionalem  inuenire. 

PAtis  tribus  numeris  30.  35.  89.  queratur 
quartus  proportionalis , qui  fit  ad  89.  vt 
55. eft  ad  30.  diuidatur  tertius  per  primum, & 
quotus  erit  ».  44«  Multiplicet  deinde  hic  quo- 
tus fecundum  ? j.  Se  producit  * rfiaj. 

fusper  |0.  dabit  i5y-f-7,idcft  4 • 

I.  Il.Tf.  ili.  89.  IV.  16}. 

Probatur  . ha  eft  primus  ad  f#-iindum,vt  ter- 
tius ad  quartum  : Ergo  quories  continetur  ter- 
tius in  primo, toties  continebitur  quartus  in  fe- 
cundo 1 quoniam  ftrmiatando , ita  quoque  erit  pri- 
mus ad  tertium,  vt  fecundus  ad  quartum,  Se  inner, 
ter.do  » ita  erit  tertius  ad  , rimum  , ita  quartus  ad 
fecundum ; quamobrrm  primus  toties  continebi- 
tur in  tertioqootirs  cor  i nebitur  fecfidus  in  quar- 
to, vel  e contra  . Quapropter  fi  diuidatur  tertius 
perprimu.  quoties  indicabit  fuis  vnitatibus  vices 
fecundum  quas  continetur  primus  in  tertio,  Se 

ideo  fecuJum  quas  continetur  fecundus  in  quar- 
to, eritque  denominator  proportionis.  Quare 
fecundum  ea*  vices  , firfcr  'Ilum  quotum  fecun- 
dus multiplicatus  cx  1 8.  defin.  trad.  8.  reftituet 
quartum  ignotum ,•  cum  genitus  ex  multiplicatio- 
ne contineat  multiplicatum  toties , quot  voitatet 
habet  mu!tiplicans,qui,vt  praediximus, quotus  eft, 
& proponi  onis  denominator . 

COROLLARIVM 

Hinc  autem  habes,  quomodo  regule  aure* 
operatio  tentari  poffit.  Nam  poftquam  per- 
feceris eam  primo  mo  lo,  poteris  hoc  fecundo,  & 
tertio  expiare.  Se  experimentum  fumerc;  an  eun- 
dem numerum  parat^moraliter  enim  impoffibile 
eft , vt  per  diuerfas  operationes  procedendo  in 
eundem  errorem  delabaris  . 

Sit  V.  g.  accipiendum  experimentum,  an  prop. 
S • prsrced.  Expenf.  culculus  fit  rite  coofcdus,  in 
'quo  proponebatur  quzftio  . 

Si  | 4 1 dant  a , quid  expofeet  is  > 

Itaque  tertius  numerus  1 a.  diuidendus  erit  per 
primum  jfin  fradiones  redadum  -i  4,  8e  quo- 
tiens erit  f-i,q*jj  deinde  multiplicandus  erit  per 
a 4 fradiones  redadum  - [ ,6c  pariet  nume- 
rum -444  » vtpr.fie. 

Rurfus  velit  quis  examinare  prop.  4.  operatio- 
nem. in  qua  dantur  lib.  3.  saccari  emendat  folidit 
14.  Se  quaeritur  librarum  57  vjprctiom.  Diui- 
datur  vltimus  in  minutias  redadus  ±Jt 4 per  pri- 
mum 3.  Se  erunt  - 44  • Rurfufque  hic  quotiens 
multiplicet  fecundum  14.  6e  prodibit  genitus 
j-4  «quifitus  quartus  proportionalisjerunt 
que  iolidi  268  44  * 


Expen- 


DE  NVMERIS  PROPOTPfONAflBVS  INVENIENDIS  "z  #■> 


iiPEN.SIO  IU. 

- ■ /J  • - . ..  v-u. . . . i 

De  regula  trium  inuerfa . 


Diximus  primum  numerum  ad  fecundum  fh 
regula  proportionum  Ita  refpondere  prb- 
portione,  vt  tertius  ad  quartum, qui  quaeritur» 
Se  ideo,  vc  expropof.  ir.  Itb.j.  Euclidis  conflat 
«b  maior  eft  quartus  fecundo,  qnb  maior  eft  ter- 
tius primo,  Se  pari  ratione  quo  minor  eft  tertius 
primo,  fic  , SrefTc  debeat  quartus  fecundo.  Ve* 
rum  aliquando  etiam  dcfidi raturmiflKrus-cjuartus 
qui  tanto  fit  minor  fecundo  quantum  efl  tertius 
maior  pjimo,  vel  £ contra quartut  expetitur; qui 
tahtb  fit  maior  fecundo, quantb  tertius  efl-  minor 
primo  - Si  ratnen» i rfpt fori  ordine  numeri  difpo- 
nuntur , ita  vr  primum  locum  occupet  numerum, 
quif#gntfi«tid,Aquod  etiam  tertius  9 fecundukn 
vero  occOptc, «ni  quatitur  eiufdem  fignificatio- 
ois  numerus , qui  ita  fit  «dtertium,  vt  ipfeeft  ad 
primum . Sic  vero  inuerfa  ratio  Hat . v U- 
— ^ Proportio  reda ; l1  Inuerfa  *■*  *i 
oujjl  3.  JI4.  -r»  i.  -i. . 4.  Ilfi  • 

* yilLfqi  6 . |W»  II;  * . 3.  IV.  1 

*P  ^ Inuerfa,;  u 

> U,  - IIL’ 1 a.  MU  r 

II;:  a.  j.  IV..  n.  9.  4.  IV** 

Itaq;  erir proportio  inuerfa  cum  vltiaiqm  coit- 
fequens  fucanda-  ponjcur  loco  confequed'- 
tis  feri  ei  fecude,  & iriun<’u«oofeqocns  loco  an- 
tecedentis fecunda:  feriei,  Se  terti  j termini ; 

THE  OR.  I1.  PROPOS.  XI. 

......  /\ 

In  planis  numen s aqualibus  tantb  efl  latus 
maius  latere  vmus  piam , quanti  eft 
minus  latus  aliud  hutus  latere  } 
alio  primi  plani  i * rfrr  , 

. • :..D 

Sit  planus  numerus  n,  * ' A • * - 

Se  •.  Dico,  quid  9 * 9 * ♦ ' 

tfuamo  eft  6,num  rt  tm-or  999  * * ! 

quam  4.  numeri  a j tanto  , 4 9 9 9 


THEOR.  H*  PROjP.  XII. 


Se  s. eiufdem  » minor  ent  999 


i*  f - 


Inuerfa  regula  ad  reclam  reduci  pol  efl . 

QVoniam,  vt  declarauimus , Confequens  pri- 
^narferieffiVo  antecedente  ponitur  in  fecu- 


quara  3. 

Probatur.  Nam  ita  eft  e*  9 + r,o* 

propof.  17.  ptimiVeciproce  • » 

4. ad  6.  vt  %.  ad).  Ergo*x  1 »•  llb  5.  Elem.  ita 4. 
erit  minor, quam 6.  ficut  2. quam 3.  Quare  3.C00) 
fequenter  tanto  erit  maior,  quam  a/quant&2.eft 
minor,  quam  3.  Se  confeqaenter,  quanto  4.  minor 
quam  6.  tanto  maior  erit  ?.quam  a.  ’ *vCr 

* * * i , \ < p*»’-4  »' 

COR  OLLAS  TV  M.  u m 
1 . * 

Hinc  eft  pofle  diri  cafum,  quodcognolcamiH 
piam  nameri  h«r*4i>8c  }.  8r  aitrriua  6.  te 
hinc  velimus  cognofeere  ipfi  6.  per  regulam  au- 
ream latut  tale  , quod  factat  cum  ipfo  numerum 
talem  planum  , qui  cipqiKt  numerum  plaoum  ex 
}■  Sc  4.  I deoque  debeat  inquiri  numerus , qui  St 
tanto  minor  , quam  J.  quanto  6.  «II  maior  . 
quam  41  «r  ideo  fit  inuerteada  reguli  . > ' 1 e 1 

- . . - * rj  .*.!  *A 


da  ferie,  Se  confequens  fecunda:  Crriei  nrocon- 
fcque»te  inprimain  *.regula  inuerfa.  irfeo£rit, 
vt  confequens  a.  prJmx  feriei  conucrtcnio  adan- 
' tecedentem  Tuam  4 Ita  confequens  fecunda:  fe- 
riei 3.  ad  ignotum  antecedenr  6,  ^rlrc^;  bropoif- 
' tlo ex conucrfioneterirtinorum  proportioni  rede 
refpondens . Ibi  enim  referebatur'  Ai^Clced£ps’|. 
ad  confequentem  2.  vt  tjuiddani  d^tiotifm  ad 
confequentem  i.  Std  conucrfio  termfnorfrrfi 
proportionem  eorum  non  immutat,  d?  adfuiC,a9- 
‘tecedens  afTumptum,  quod  priOs  erat  confequehl. 

Si  dicebat  ^ppoftionf  maioris  iniqualitatis  ad  fo& 
antecedens  in  prima  ferie,calem,  Se  dicit  confe- 
quens fn  fecunda  ftrie  ad  antecedeqtem  fuum 
alioquia  noneffec  eadem  proportio,  fi  effet  in  vna 
ferie  maioris  Incqualitatis , in  altera  minoris  : 
Ergo  Proportio  inuerfa  conuerfis  terminis  erit 
reda,^  confequens  ,ac  antecedens  afitimptum  S. 
erit  minui  antecedete4.  vicem  termini  occopan’- 
?tt  in  prima  ferie  , vt  antecedens  J prros  confe- 
quensignoto  altero  termino  minus  erjt.  r ’ 

?robl.  i.  propos.  xin;  " 

Quaere  qriartum  proportionalem  , ,-jiu  jt( 
maior  fecunda  , vt  ejl  tertius  minor  n 
” ■■  primo ; Vel  ettarrrminor  feeundo,  ' - 

vt  Hitius  eft  ttiaiar  prim*  : ,i,q 

-vi  \.i  r - . ; ..wi-o'-'  *a  5i.(  .'v;  • #>;•  nv 

Vxta  przcedenteiri  Regulam  reftam  propofJ 
J donum  fint  difpofiti  numeri  , Se  quzratur ; fi 
'J.  palmi  latitudinis  p.  vlnas  feriei  expofeum  ad 
conficiendam  lacernam ; quot  vlnx  a.  palmi  lati* 
cudinis  requirent  > \\  1 X 3 

3.  9.  quid  1 ? 

Inuertantur  termini , & qui  habet  annexam 
qoxftio»em  primos  conftltuaiur,m6diuOnedlum 
teneat  ; primus  tertium  locum,  ficf . 

Quid  2.>‘  fi  9;  dant}.  O ^ 
Deinde  eodem  prorfusmodo  procedatur,  mol^ 
tiplicctur  vltimus  per  fccundvm  , & «rie»7.  qu4 
diuidatur  per  primum  ».  Srerit  quartos  propor- 
tionalis 13-7  . Et  ita  erit  ».  ad 9.  vt  j.  ad  13  — : 
quoniam  e^uatar  cum  dimidia  eiutdjfn  par- 
te continet  2.  fic  13  r quater  cumdimiaueiuf- 
dem  ternarij  parte  continet  3.  ■ y , > 

Itaque  3.  vlnx  latitudinis  dant  p.Iongitudinif} 
quare  1 vine  latitddinU  exibebfitvinas  ibngftiidi- 
nis  13  -j  , c4mqu«  a . prispus  fit  miooj , quam  3. 
tertius, quartqs  tamen  13  ~ eft  maior  fecundb  9. 
cum  in  regula  ne  da  deberet  effe  minor : Si  enim 
regula  reda  adbiberetur  prbucniret  numerus  ©5 
qui  effiet  tanto  minor,  quam  9.  fecundus  , Vt  «r* 
this  *.  minor  eft  primo  3.  r t -iq 

Sediam  huius  regulx  capiamus  experimentum 
in  fradis  • . , , \ 

rr Operarij 30.  perficiunt  opus  1 i.dkbus,Lj.W^ 
ris  , quot  dfebui  confidem^o?  u 

30.  n.  D.  H.  15.  x 

Quo  maior  bic  oumurus  opera riornm , 
nor  numerus  dierum  requiritur  udop.VK*11!!^^* 
£ e z dum , 


no  T*.A<?TATVS 

dum,&  ideo  quanti  ert  certius  maior  primo, nem* 
pe  yo.  num-ro  30.  tantb  erit  tempus»  qui  dcfide- 
fatur  , te  quartus  numerus  minor  fecundo  li.qui 
«ciam  tempus  exprimit . 

Vnde  regula  aurea  ; fed  euerfa  adhibenda  eft  : 
«eque  numeri  inuerfo  erunt  difpofiti. 

jo?  II JO. 

*4 

Itaque  multiplicabitur  jo.per  Ii  --j  In  minu- 
tias redafium  —i £ »&  efficient  > qui 

deinde  dmidrntur  per  jo.&  efficient  J-y -t  i ni- 
mirum  dies  6.  Se  rv  * 

Qua;  regula  inuerfa  etiam  probari  poterit, tum 
primo»  tum  fecundo  modo  praecedentis  ex  pe  n fi  o- 
nlsA  quidem  primojfi  numerus  fecundus»  i-yr 
diuidatur  per  primum  yo.  te  fiant  r J-f-*  dein- 
de quotiens  hic  multiplicet  tertium  30.  & fiant 
■■  ~-*  . Sic  etiam  fecundum  examen  poterit 
adhiberi  diuidendo  per  primum  30.  tertium  nu- 
merum 50.  vt  fiant  , deinde  multiplican- 

do hanc  minutiam  cum  minutia  media  ■*-’■  \ da- 
bit  enim  H-v|  . 

Cognoicctur  autem  ex  ipsa  qurfiione  propofi- 
ti,  cOm  adhiberi  oportebt  regula  proportionum 
Inuerfa  ,•  nam  ipfum  lumen  naturae  didabit,  qui- 
do  requiretur  quartus  terminus  tanto  minor  fe- 
cundo, quanto  tertius  maior  primo , qu£d  tertiat 
ex  fui  natura  non  poffitdarc  maiorem  terminum  , 
fed  minorem  . V.g.  fi  faccus  tritici,  cum  emitur 
quatuor  aureis  dat  panem  vnius  folldi  10.  vncia* 
rum  1 quot  erunt  undae,  fi  triticum  caritis 
ematur  ; nempe  6 aureis  : nam  ipfa  rei  na- 
tura diftat,  quod  quanto  caridi  emitur  frumen- 
tum, tantb  paois  debeat  effe  minoris  ponderis,  vt 
eodem  pretio  femper  vendatur,  te  numero  arquet 
pretium  ntaius » cum  ‘jUrnis  femper  vendi  debeat 
vnico  folido,  ideoque  hic  cognofcitur , quod  re. 
$uU  inuyrcynda  fit , quia , quo  maior  efl  6.  tcr- 
tlus numerus, quam 4.  cominus  debeat  effe  pon- 
dus panis, qui  expofcitur,pondcre  dato  lo.vntiarfi. 

EXPENSIO  IV. 

• r 1 o .y  .e  ‘ 

ni.  y t.‘<.  »t*>  / . : . . . 

De  Regula  Aure*  eompofita  . 

GOmponitur  regula  Aurea,  cum  gemina  vice 
adhibetur  eo  .quod  quaflio  propofita  talis 
nature  fit,  vt  non  nifi  gemina  vkc  adhibita  regu- 
la proportionis  folui  queat  • 

Jf 

THOR.  I.  PROPOS.  XIV. 

• i 

Quando  proponuntur  magis  , quam  tres 
termini  1 tunc  gemina  vite  regula  pro - 
portronum  efl  adh,  J.  nda . 

SVnt  quinque  operari),  qui  murum  aj  pedum 
conRruunt  7.  diebus  : fi  ergo  fiat  1 o.  quot 
diebtft  conftruent  murum  19.  pedum/  Vides  hie 
plures,  quam  tres  terminos  effe  propofitos , nem- 
pe quinque  operarios  »3.  pedes,  dies  7.  Se  rurfus 
J9-  pedes,  8r  decem  opcraiios . Dico  itaque.quod 
regula  trium  gemina  vice  adhibenda  fit:  Nam 
exquirendum  eftjfi  y.operarij,  vt  faciant  2 j. pedet 
7.  diebus  operantur , quod  infument  temporis  in 
conficiendis  39.  pedibus  ijdcm  met  operari)  . 
Ita,  vt  operari)  non  veniant  fub  qusftione. 
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cumijdem  femper  ponitur,  cognito  deinde  tem- 
pore V.  g.  11.  dierum,  8e  *~*  partium  vnius  diei. 
Poftea  exquiremus, fi  5 operar  ) temporis  1 ) 
conficiunt  murum  39.  pedam  quanto  tempore  10. 
conficient  eundem  met  murum . Itaque  murus 
hic  non  venit  fub  qusftione;  fed  idem  prsfuppo- 
nirur.  Sicut  multa  alu  licet  portent  reuocari  ad 
qusftionem,  quod  tamen  eadem  prslupponantur 
in  vtraque  proportionalium  fetie , tam  in  primo. 
Se  fecundo,  quam  in  tertio  , Se  quarto  non  revo- 
cantur ad  qu*fh  onera  , vt  altitudo  muri.  Se  longi- 
tudo, qus , fi  proponeretur,quzlibet  femel  adhi- 
bita regula  cfffct  exqujrcod»,  vt  infra . 

PROFL.  I.  PROPOS.  XV. 

Regulam  trium  rcflam  compofitam  data 
capaa  qureshone  adhibere . 

^ It  pfopoficumfwim,  cuius  altitudo  fit  pedes 
1/  *.  latitudo  pedes  4.  4*.  faciatque  9.  pedea  fu- 
perficki ; queritur  quot  pedes  faceret,  filacit*. 
do  effet  0.  altitudo  eflet  5.  pedum . itaque  quire- 
mus primo  de  altitudine,  fi  ita  placeat,  deinde  de 
latitudine  . Itaque  dicemus  ita  . Si  faxum  al- 
tum pedes  2»  latitud.ne  port habita,  pedes  j>.fur 
perficiei  exhibet . Quot  daret  fi  ertet  altum  pedes 
J.  t 8e  multiplicato  9.  per  gene  rabitur  45. q«f 

diuidemus  per  2.  Se  prodibit  quotiens  2«  f • De- 
inde qup rem us  de  latitudine  j dicemufquc  fi  fa* 
xum  pedum  4.7  dat  longitudinis  «X  4 quid  fi  «fiet 
6.  te  dabit  3©.  pedes  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVI. 

Regulam  auream  inuetfam  compofitam  Jutu 
capaci  fuliteflo  exercere. 

Sit  Rupei?.  pc-JiNut  hu,.lt>  i,,  zx  qua  Ion- 
gitudinis  desii jfi  pedis  j2.ad  conficiendu  mu- 
rum . Debeo  conficere  alium  murum  ciufdcm  ma- 
gmtudiois  , fir  habro  aham  Ruuem  alum  17.  pe- 
des, latam  M.  Quaritur , quid  debeam  de  illo 
defutnCre  in  longitudinem . Qucram  igitur  pri- 
mo » fi  pedes  1 j.  Dtir.dant  ja.  longitudinis,  quid 
dabunt  11/  Certum  eft,  qubd dabunt  magis,  quam 
}2.  licet  11.  fit  minus,  quam  13.  eo»  quia  fit  minor 
latitabo  j vnde  debeo  defum  tre  magis  fecundum 
longitudinem  $ ideoque  regulam  inuertam . 

i Quid  11./  fi  32.  drfnt  13. 

* E»  fado computo  prodib  c 37.  Itaque» 
fi  «#•  dant  longitudinem  32  * oportebit,  quod  ex 
£1X0  minot is  latitudinis  defumam  longitudinem 
maiorem  37  5*4  ; Deinde  Rurfils  dicam,  fi  22- 
37*  TT  * 911»1!  17  i te  vtique  dtbet  effe  maior 
numerus,  qui  qux.itur,  quam  37  rJL  Ucet  17.  fit 
minor,  quam  aa,  quia  minor  altitudo  dat  magis 
longitudinis . Vnde  inuertam  regulam  fic . 

9 

Quid  17.?  fi  37  —-dant  sa. 
it 

1 Er  inueniea  numerum  i -—-i  , ideft  48.  te 
I J-?  I itaque  Joogituk)  huius  rupis  debebit  effe 
48.  Se  -f“J' * * & Nam  producunt  i|.»2.& 
32.  molem  xqualem  nimirum  9152.  vt  producunt 
17.  11.'  Se  48  4-y-J  , qui  etiam  producunt  9152. 
te  ita  ex  mole  squali  faxea  portum  conficere  mu- 
rum squalem  • 
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DE  NVMERIS  PROPORTIONALIBVS  INVENIENDIS.  tu 


PROBL.  IU.  P R0POS.  XVII. 

Regulam  Auream  compofttam  ex  muerfa, 
(y  refla  dato  capaci  fabrefio  exercere  . 

Sint  quinque  operarfj , qui  murum  conficiant 
diebus  pedum  ?s.  Quzritor,  quanto  tem- 
pore conficient , fi  eflent  operari;  7.  Se  murus  pe- 
dam 40. 

Primo  itaque  inquiratur , fi  diebus  ay.  Opera- 
ri j y.  dant  murum  pedum  ?».  quid  fi  eflent  7.  Se 
fic  ftabit  quatiiio 

ii  5.  diebus  *5.perficiuntopus,quid7> 

Sed  quia , quo  plureS  funt  operarij  eo  minori 
tempore  opus  perficiunt , quare  licet  7.  fit  maior 
numerus,  quam  y.  numerus  tamen , qui  quzritur 
debet  efle  minor, quam  ay  idcOque  inuertenda  eft 
regula  fic . 

. Quid  7.  ? fi  *5  diebus  y.  opus  perficiunt . 

Et  adhibita  rcgulaeucniet  tempus  17  j dierum. 
Deinde  inquiremus  ; fi  murus  J*.  pedum  con- 
ficitur diebus  17  -y  »'  quanto  tempore  perficietur 
fi  effet  40.  pedum,  & ite  erit  exemplum . 
d 

Si  31.  diebus  17  * , quid  fi  40.  pedum? 

7 • 

Et  quia, quo  opus  eft  maius  » eo  maius  eft  tem- 
pus infumptum  in  opere , ideo , vt  eft  maior  40« 
quam  ja.  ita  erit  maior  numerus  exoptatus.quam 
17  4-:  Vnde  hxc  operatio  re&a  erit,  Se  multipli- 
xato  vhimo  numero»  cum  medio  prodibit  nume- 
rus , «cfidiuidaturpcrja.  numeras  erit 

, ideft  facient  opus  diebus  si *i»d- 
. Propterea  perficient  opus,  fi  £017, 
operari;',  &opus  40.  pedum,  fi  5.  faciunt  pedes 
|».  diebus  >5. 

EX  PENSIOV. 

De  numeris  xtjue  potentibus . 

\ Nteqnam  ad  itluentionem  ridicis  quadrat* 
/\  iccedamu»)  «r  inuentionl  mcdijproportio- 
nilis,  opus  eft  «ile  licet  non  nccefliriuni , de 
numeris  xqoi  potentibus  agere,  qui  fundantur  in 
lib.».  Eucl.  & 8.  ii  quidem  hic  maxime  faciunt  ad 
radicem  quadratam  intt  I jigendam . 

PridT.  Iam  quidem  de  numeris  iqud  potenti- 
bus lati  egimus  hb.8.  Veium  hic  facilius, eaq; 
qax  dcmonllrauit  Euclides  de  lineis,  numeris  ap- 
plicantur. Siquidem  ruica  oftcnlione  omnes  10. 
propofitlooea  lib.a.  nnmeris  conuenire  oftendi- 
tur  . Quia  longitodo,fcu  linea  commeo  fu  rabii  I» 
altcli  eft  ficuti  numerus  ad  numerum  ex  prop.$. 
decimi,  & ex  propof  4.  quf  i lineis  longitudine 
commen Curabilibus  fiunt  quadrati  funt,  *t  qua- 
dratus numtrus  ad  quadratum  numerum  , te  con- 
fcquencer,  qux  ex  lineia  longitudine  commenfu- 
rabilibua  fiunt  reflangula,  fc  habebant  »t  planus 
numerus  ad  numerum  planum.  Hinc  euenit; 
quod  , fi  latera  cuiufcuroque  , fcu  quadrati , f« 
leaanguli,  euiufcumque  propofitionis  fecundi  li- 
bri ponantur  rationalia,  quod  fe  habebunt  inui- 
eetn<  vt  numerus  ad  numerum » Se  eorum  quadra» 
ta , * reSangola,  »t  quadratus  numerus  ad  qua. 
dratum  nutneiumi  8s  ideqetiaan,  « planus  numq- 


rus  ad  planum  numerum:  Vnde  fi  linea  fit  ad  li- 
nei, vt  nomerus  ad  numerum»  etiam  quadratus  ad 
quadratu, vt  numerus  quadrat,  ad  numeru  quadra- 
tum, Se  planum  ad  planum  , vt  planus  numerus 
ad  planum  numerum  $ Sed  propofitiones  fecundi 
Euclidis  de  lineis  commenfurabilibus  intelligl 
poliunt, cum  fedio  permittatur  vt  libet  de  i.  vfq; 
ad  10  Ergo  eadem  ratio,  quz  de  lineis.  Se  quadra- 
tis, redangullfque  erit  de  numeris  , eorumque 
quadratis,  Se  planis  : fed  vt  etiam  pateat  quomo- 
do i;s propofitionibus  lingulis,  hxc  vniuerfalis 
dodrina  applicetur  fub  exemplum  veniat  propof. 
4.  quz,  Se  ooftra  intereft . 

THEOR.  I.  PROP.  XVIII. 

Si  numerus  diuifuifit , vtcumque  quadra» 
tus  totius  e(l  aqualis  quadratu  parttum , 
&•  infuper  rettangults  ear undem  . 

Sint  partes  ai  8.  cuius  j.  aflumantur.  8r  fiat 
quadratum  9.  Se  y . Se  fiat  quadratum  ij.  dein- 
de partes  ipfx  multiplicentur  fimul,&r  fiat  planum 
ly.  & geminetur,  fintqueiy.  Se  iy.  duo  plana. 
Dico,  quod  hxc  duo  plana  15.  &ry.  Arduo  qua- 
drata »5.  Se  9.  funt  zquslia  quadrato»  toto  nu- 
mero 8.  nimirum  quadrato  64« 


Patet.  Nam  ita  eft,  vt  ex  prxaflumptooften- 
fum  eft,  quadratum  ad  ad  quadrata  nigra,  8e  re- 
&angula  1 .Se  % . vt  numerus  quadratus  64.  ad  duo 
quadrata  9.  Se  »y.  Se  plana  *J.  8c  iy.  fed  illud  aI> 
eft  xquale  quadratis  nigrw,  Se  re&angulis  1 .*.  er- 
go etiam  quadratus  64.  erit  xqualis  quadratis?. 
8r  af.  & planis  iy.de  iy. 

CORO  LLA  RIVM  I. 

Hinc  eft  modus  reperiendJ  quadratum  nume- 
rum*cum  quo  quilibet  numerus  quadratum 
quoqfle  numerum  conftituat . Sit  V . g.  numerus 
7.  cozftitaaturque  hic  v^cc  gnomonis  inquadra- 
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to  abcd  , vt  perquadrata  pama  nigra  exprimitur. 
Ad  hoc  iraque,  vt  reperiatur  numerus  quadratu* 
eum  hoc  gnomone,  quadratum  quoque  efficiens, 
reperiendus  erit  quadratus  albus  bf  . Vt  igitur 
reperiatur  ex  numero  7.  dematur  1 , vt  auferatur 
quadratum  (eminigrum  angulare  ad  a , remaoe- 
buntque  6.  qui  numen»  duo  parallelogramma  ni- 
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gra  exprimit  ; ad  hoc  itaque  , vt  vnum  habeatur, 
diuidarurb  f.inam>&  erunt},  : multiplicetur  ideo 
} in  fe  i j fum  , quia  latus  plani  eft  «quale  latori 
quadrati  albi,&  obtinebis  quadratum  album  9. 
cum  quo  7 factet  quoque  quadratum  numeru  1 6. 

Si  verb  velis  plana  feu  parallelogramma  nigra 
plure s feries  quadratorum  continere,  & numeros 
datus  /it  capax  , tunc  ita  efficies  dato  numero  }fi. 
fubtrahes  . b eo  numerum  quadratum , quem  de- 
gens, cuius  Iit  capax,  ve  itfp.cuius  radix,  &•  latos 
eft  i},  nempe  latus O 7.  quadrati  patui  fcmimgrt; 
retnanctque  numerus  i8a.pro paralie  grammis  ni- 
gris oc,  & ob  ■ Diuidatur  bifariam,  quia  lunt  duo; 
& erit  91 . d uidaturque  per  latus  !J.  nempe  o}. 
& prodibit  latus  o e nempe  quotus  7.  Multipli- 
cabitur it  iq;  in  fe  quotus  j.8e  generabitur  49. qui 
numerus  eum  confli  tuet  quadratu  400  cuius 
radix eft  to.  Verum  id  n»n  poteft  femper  iieri 
rarcise  , fcd  proximi  in  numeris  maXimdyin  qui- 
us  iracLones  interucniunt . 

COROLLA  RIVM  II. 

* T T loc  ctam  regula dliettur  alia , qua  Inue- 
X I niatur  numerus,qui  cum  numero  quadra- 
to quadratum  quoque  efficiar . Ob  cuius  declarf- 
rationem  p.onamus  quadratum  abcd  non  habere, 
mli  1 6,  partes,  & ideo  in  fe  t«to  non  continere » 
nili  quadrata  narua  »5 6.  fi  vellem  addere  quadra- 
ta tot  etufdetn  rationis  ,quar  componerent  quadra- 
tum ma.us , deberem  addere  16.  pro  vno  quoque 
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latere,  at  infuperln  angulo  1 quadrarum*  Vn- 
de  efient  addenda  j.  quadrata.  Quod  fi  in  gemi- 
nam feriem  eflent  addenda  quater  16  quadrata 
nempe  64  &r  infuper  4. quadrara  in  angulo*  Vn- 
dr  regula  prodit*  Sit  datus  numerus  quilibet 
9 ft  radix  1 6 quadrati  »56.  per  illuni  9,  multipli* 
cetur,&  producet  144.  Srprodu&us  numerus  bis 
afTumjtur,&>  fit  a88.  ob  duos  planos  numeros 
Bv , &.CT  , deinde  9 in  je  multiplicetur, & Iit  8 1« 
ob  quadratum  feminig  utn_DP-»iqui  cum  a88.  ffi* 
«iat  fummam  }5p.  hic  numerus  additus  quadrato 
a jtf.  quadratum  quoque  ^ffititOaj. cuius  raJJX  t/fe 
25.  nimirum  1 6 

Et  hac  regula  porefi  fieri  tabula  radicum  , & 
quadratorum.  Nam  fi  quadrato  1 velimus  addere 
qu.dratum  numeri  a.  accipiamus  gemina  vice 
radicem  numeri  r,  qux  eft  t,  8f  addamus  i,& 
fi  nt  }.  qui  cum  quadruo  1 facient  4.  cuius  la- 
tus tfta  Deinde  acc  piemus  gemina  vice  a.& 
addemus  1.  vt  fient  j.  qui  additus  quadrato 4. facit 
9 quadratum  numeri  j.  Deinde  gemina  vice  ac- 
ceptus }.  cum  vmeate  facit  7.  qui  additus  quadra. 
to9  facit  quadratum  16.  numeri  radica! is  4.  &: 
fre  confequenter  procedet)  ofingulorum  nume- 
rorum naturaliter  procedentium,  fingola  quadra- 
ta obtinebimus;  quorum  tabulam  dat  Clautus 
Geom. prae,  1.8.  & Magmus  tab.  Tetragomca. 

i:  • ‘ ‘ ;*  ' . • v 
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COROLLA  R I V M III*  1 

TAndem  eruitur, quomodo  dato  quadrato 
periamus  numerum;  qui  fubdudus  rclio- 
quat  quoque  quadratum;  nam  fi  a lateie  itT.qua- 
drati  j«6-  auferatur  } & reliquus  I}.  per  }.  mul- 
tjplicetur , fe  fiart  19  & gemina  Vice  afcipiatfr, 
Be  fit  78  cui  addatur  quadratum  9.  numeri  }.  r»b- 
dudj  j 16.  fi.nt  87.  Ntim.ni,  itaque  87.  (uWe- 
flu,  i num.ro  quadrato  ijtf  relinquit  quadra- 
tum 169.  CUIUS  radix  IJ. 

• t 1 

PROBL.  i.  propos.  XIX.  " 

Numero  dato  aquipotemes  numero;  alios, 
quos , quis  lujjart,  reperne . 

C R numerus  aliquis  tf.  d!u'dendus  in  nutnern* 
» ’ 3-qu'  poflint . fficer.  quidrats,  qu*  fitntilr. 
quem  quadratum  numeri  8.  Rrrcriantnr  tir»  nu- 
mtri  j.  4.  3 ex  pronof.  1;  l.b  9.  El  m quorum 
duo  4.  «tj.  atquent  quadratum  numeri  t.  De- 
inde .tere  regula  aurra.  St  dic  ii  7 dart  q.quid  da- 
bit datus  numerus  V g.  8.?  «r  fi  j.  dant  j. 
quid  S?  inuenlcfque  -i-  8r  -f qui  erunt  radi- 
cea  duorum  quadratorum  quadrato  numeri  8. 
squalium.  « 

- Nam  ita  ponitur  5 adq  rt  s ad  -1  Ergo 
« I*  1.8  . cum  quadrati  fuorum  latet  um  propor- 
tionem habeant  duplicatam;  ita  erit  quadratum  e* 
J ad  quadratum  ex  4.  vt  qua- ritum  ex  8.  ad  qua. 
dratum  ex  t .*  Et  fic  pariter  quad  arum  ex  }.  ad 
quadratum  -x  J.  vt  quadratum  tx  J(*  quadra- 
tum ex  8.  Cum  t rgo  ex  15. 1 5.  prima,  te  quinta 
quantius  ad  f eundam  eandem  cbnneat  rabo:^ 
quam  terra, 8r  Uxu ad  quartam . Erit  quadratum 
ex  4.  &}  ad  quadratum  5.  vt  quadratum  i- i- , fe 
8 fed  quadrata  cx  4 &r}.  funecquall3  qua- 
drato eX  j F.rgoeriam  quadi ata  cx  I-4,  fe  J-i 
aequabuntur' quadrato  8. 

Sed  ru  fus  qu«ratu  fi  5.  dat  4 &•  j.  quid  -2-1.  f 
inurnienturqu.*  , 8e  ~ , qui  xquabunt  qua- 
d atum  nurmri  -1-i- . 8e  confequenter  cum  qua- 
drato numeri  srquabunt  quadratum  numeri 
8.cx  prad  ^i  ratione,  8c  fic  emcus,fi  alios  exop- 
tabis plure»  , quam  tres. 

EXPENSIO  VI. 

• ,n  i,  m» 

De  radice  qu  tdrala  perquirenda , c?*  medio 
proportionali,  teuroqree  perennando 
datu  duobus . 

RAiFcem  qnaJritam  exquirere  eft  Mem.ac 
datis  duobus  proportionalibus  numeris  me- 
dium proportionalem  inucmre,quh  ex  prop.r^. 
lib.7.  EI<m.  quadratus  numeri  proportionalis  eft 
«qualis  plano  extremorum  . V nde  fine  cogoitio- 
ne  huius  extractionis  medius  numerus  propor- 
tionalis venari  nequit. 

Prxaflumptum  . Aduerte  id  quod  notauimux 
Traft.8.  de  Ar>th.  fimpl  ci  locum  fignifieare  pro- 
portionem , qu«  ptr  decuplam  multiplicationem 
numericrcfcit ; Ita  primus  nnmerus  a dextra  fi- 
gmficac  vmtates,  fecundos  venu*  funftram  decl- 
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ows  , tertius  decimas  decimarum,  Secatt. 

Ideo  quadratus  numerorum  , qui  primo  fub- 
trshuntur  incipiendo  a fioiftra  erit  maior , c]uam 
fecundus , Se  fic  de  reliquis  ,*quia  fignifieat , rei 
decimas.vel  centefimas.vel  millefimas.  Cum  ttaq; 
quadrati  numeri  latus  rton  inucniatur  totum  6- 
tnul  obftante  nucneri  magnitudine;  fed  per  par- 
tes , Se  per  diuerfa  quadrata : ideo  primus  quadra- 
tus fi  vnus»  vel  duo  fignifieat  quadrata  numeri 
fimplicis,  fi  fint  tres  numeri  erit  centcfiroarum,& 
numerus  ille  quadrati  , qui  fubducitur  ,fignifica- 
bit  fingulis  vnitatlbus  decimas,  & idem  fi  fiat 
quatuor;  qub  non  poffunt  facere  quadratum  nu- 
merum decimarum;  nifi  tres,  vel  4.  numeri;  ficut 
vnitatum  quadratum  facit  vnus  > vel  duo  numeri : 
Nam  IO.  per  10.  du#us  facit  100  qui  tribus  mi- 
sceris exprimitur.  At  fi  fint  quinquc,vcl  fex  qua- 
drati radix,  qu*  extrahitur , etiteentefimarum: 
nam  100  per  lOo.du&tts  facit  100OO  qui  quinque 
flifeil  exprimitur  , nec  minor  numerus  poteft 
efle  ctoteiiaiarum  quidratum  ; st  fi  fint  feptem, 
radix  quadrati,  quar  extrahitur*  erit  millium;  quia 
1000.  per  iooo  dui&tis  facit  tooocoo.  quadratus 
Miffiit  vniratis  raillenariorwn,  qui,  Se  poterunt 
iflrdhnlli  iri  1 earundem,  &r  trium.  & quatuor , Se 
ideo  etiam  odo  numeris  poterit  exprimi  >vt  qua- 
dratum quatuor  millium  eft  idcooooo.  qui  odo 
numeris  exprimitur,  fc  fi  flt  centefimarum  expri- 
metur,vt  diximus  fex  numeris,  vt  idoooo.  Se  fi  fit 
decimaru  qustuor,vt  idoo  8t  fi  ftc  v ai Ut$  duobus 
i iS.fit  fic  dicendu  de  alijs  numeris  etia  maioribus. 

Ps^afiumptum  2.  Aducrtcndum  fecundo  ex 
propof.  18.  )ib.8.  inter  numerum  quadraturo.  Se 
alium  femper  cadere  aliquem  proportionale  nu- 
me  rum  planum,  qui  funt  in  quadrato  duo  comple- 
menta  * qualia  ,vtex  propol.  J5*  l»&4.  Eucl.  coU 
2%ttur,frex  propof.4.  expenf.  pr*ced.  qui  cura 
altero  quadrato  complent  quadratum  maiorem  . 
£nm  ergo  habetur  quadraturo  aliquod  maius,  Se 
ex  eo  fubducat  aliquis  quadratum  minus  relinquit 
Gnomonem  filicer  quadratum  aliud,  8f  duo  com- 
plementa : Sic  fi  ex  quadrato  dcab  fubducatur 
quadratum  defh  , relinquet  gnomonem  em  circa 
fe,  qui  continet  quadratum  bb,  & duo  refiaogu- 
lacH , &ua,  qu*  funt  media  proportionalia  in- 
ter quadratum  defh  , Se  quadratum  hb  . Qua- 
re tom  hac,  tum  ratione  fupradi&a  non  ab  om- 
nibus numeris  latus  quadrati  fubduccdus  eft  tum 
ex  prima  ratione,  cum  fecundus,  quartus,  fextus, 
o&auus,Sr  c*t.  confrgmficent  cum  primo, 
quinto,  feptimo,  & cart.  Tum  quia  ex  prCtenu 
ratione  , re&angula  quoque  funt  fubduccnda; 
vade  letnper  reliquendus  eft  vnus  medius  pto  il- 
lis fubdaccndis . 

PROBL.  I,  PROPOS.  XX. 

Quadratam  radicem  fubducere . 

Sit  lubducenda  radix  quadrata  a numero  289 

punfturafub  dextro  9.  collocabitur  proce- 
dendo ad  finiftram.Sr  intermiffo  vno  , ideft  8.  lub 
tertio  a.fir  fic  , fi  ali)  adfint,quiaab  illis  proprie 
radix  quadrati  fubducitur;  ab  Inter  medi)*  veri 
media  proportionalia  , feu  redanguU  . Deiad* 
videndum  eft,  quinam  quadratus  numerus  captat 
in  1.  ad  fijiftfl  liil  ett 1.  & quod  hi  fltt- 

mero  2.  maior  quadratus  no  continetur,  quam  1 . 
quare  feribo  feorfim  I.&  fub  fcf  uri*»s  fccifeoJU» 
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fe  multiplicatus  , Se  fa&ns  quadratus  I.  Et  deinde 
fubduro  ab  2. 8r  remanet  r.  nempe  . . I 1 
fubduxi  quadratum  decimarum.qui  289  { — — 
eft  1 00.  ob  locum  tertium,  in  quo  1 
eft,&  xquale  quadratum  dfhe,  — — Vn 

& habeo  latus  de  , qui  eft  1.  nu-  189  ... 
merus  fepofitus,  qui,  quia  in  r adice  ponendus  eft 
fecundo  loco»  vt  conflabit,  erit  numerus  decimae 
rum,  Se  fignificabit  IO,  ideft  latus  de  , remanficq; 
refiduum  189.  Sedquia  re&angula  etiam  ipfa  fub- 
ducenda  fuot.propterqubd  numerus  Intermedius 
8.  non  eft  pun&atns,  qua  funt  rcdangnla  ch  , & 
ah,  qua  pro  vno  latere  continent  quantum  con- 
tinet redtx  quadrata , Se  pro  alio  radix  illius  qua- 
drati fubtrahendi  adhuc  incogniti»  vt  ex  prop.4. 
praced.  colligitur : Siquidem  latus  17.  fe&us  eft 
vt  cumque  in  10.  Sr  7.  Vnde  duo  plani  numeri, 
qui  cum  duobus  quadratisex  lo.  & 7.  Integram 
quadratum  ex  toto  numero  17.  continebuntur  fub 
io.  Se  7.  iomcern  rouldpltcac>s,quare  vnum  latus 
erit  10.  latus  iam  cognitum,  Se  aliud  7.  erit  exqui- 
rendum . 


Ad  hoe,vt  ergo  illa  fub  traham,  quia  foat  duo, 
habet  confequenter  doo  latera  aqualia  radici  eh» 
& hf  . Quare  radix  duplicanda  eft  vt  facili  s.  fi» 
gnifieans  ao.  ob  fecundum  locum  qocm occuba- 
bit radix  I.  & ponendus  feorfim  fub  radice . 

Circa  quem  numerum  2 . eonfidero ; an  capiat. 
Se  quod  vicibus  capiat  in  numero  refiduo  18.&  vb 
deo , quod  capit  9.  vicibus  , Se  effet  hoc  9.  aliud 
latus  hr  redangulotu : fcd  quia  qiuntum  eft-hoc 
Uras  h«, tantum  debet  effe  latus  aliud  quadrati  in- 
cogniti fubtrahendi *bi  ideo  videndum  eft;  at 
hic  numerus  9.  In  fe  multiplicatus  capiat  in  ao- 
mcro  refiduo,  &-  pun&ato,  a quo  illud  quadratam 
deducendum  eft , Se  quia  1189.  ablatis  2.  per  9. 
multiplicatis,  nimirum  1 8.  refiduum  eft  9.  ia  quo 
9,  ln  fe  multiplicatas  nimirum  81.  non  capit  ideo 
9.  non  erit  alterum  latas  planorum  ch»  &ha; 
quia  non  relinquit  fufficieotem  numerum,  qut fa- 
ciat quadratum  HB  . 

Accipiam  igitur  7.  pro  Utere  HG,qui  duabus 
vicibus  continetur  in  18.  Se  relinquit  infuper  pro 
refiduo  4.  qui  cum  9.  faciunt  49.  qui  numeras  eft 
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189 
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canta.,  qui  capi»  7.  in  mnitipUcainm  : Na« 
7. 4u8ua  in  7.  «ihibct  4,.  14.0  iam  reperi  latus 
hs,  aci  ec  planorum . Vn4c  ambo  fub4ucca4a 
funi;  er,oa.in  7.  dudi  faciunt  14,  qaiob  locum 
«quitu- 


4 


u 


Su  TRACTATVS 

*quiualentnnmeroi40  fubrrahoque  i 189.  ita 
tam -n  , vt  f.rticr  Tuum  Iocuti  8e  4.  fub  8.  firns 
fir,  fr  i.fub  1,  neque  vl  imurn  nomarum  pun&s- 
tum  vllomocfa  ungat  fnbrr.cfc  o remanent  j;  49. 
Et  qou  iaro  cog.ioui  Utus  paru*  qtu.lrati  hc  effis 
7.  ideo  multiplico  7.  in  fr,  8r  facmnt  49.  qui  fub* 
du&usi  -9.  numero  rcfi duo  nihil  remaBcr:  Vrt- 
de  7.  ponendus  eft  anud  radicem  fenofitamt.  8r 
efficiet  17.  Vide*  itaque, quod  1.  pnds  fignificabat 
IO.  cum  modo  cum  numero  7.  fign.ficet  17  qui 
eft  radix»  fcu  latus  oc  17.  partium  maz  mi  qua- 
drati capient  s quadratula  stfp. 

Sed  qu  a al-quando  cafus  occurrunt , qui  am- 
biguum potient  reddere  operatorem : nifi  de  illit 
pr*Ai  monitu*  effer,  ideo  libet  omnes  caCus,  qui 
occurrere  pofliint  recenf»  re . 

Primus  cll ; (i  numerus  primus  ad  finiftram 
pundum  non  habeat,  tunc, vt  diximus  m prardfT. 
I.  ille  numerus  eft  configo  ficator,  8c  tota  radix  i 
duplici  numero  fubducenda  eft , vt  fi  fuiffeat  dati 

9*89.  tunc  numerus  9.  noeffet  pun datus; quare 
radix  non  eflei  ab  illo  extrahenda,  quar  cflijt  9;  fed 
ab  illo  quidem  vt  cum  rumeto  I.  Ideft  a 9*.  ouar 
eft  9 cuius  quadratum  tft  Al.i  jn.fubducendus.ar 
refiduum  rnt  iiFp  Duplicetur  ergo,  vt  fupra  r<* 
dix  9.8e  facit  18.  Video  itaque, quot  vicibus  capiat 
18  .111  118  9e  video  quod  capit  quidem  magis  quS 
6.  fed  numerus  6. di  ille,  qui  relinquit  numerum 
capacem  recipiendi  quadratum  ipnus  6.  & ideo 
tnultinlico  6.  per  r 8.  8e  faciunt  108.  quos  fubdu- 
coi  1189.  ponendo  8.  fub  8.8c  reliqui  numeri  fub 
reliquis  verius  finiftram,  8r  refiduum  eft  lOI. 
Multiplico  deinde  6.  in  (c,8c  faciunt  j6.  quos 
Jubduco  a 109  ponendo  6.  fub  9. & refiduum  eft 
7}.  fradus  numerus  a quo  radix  quadrata'  fubdu- 
Ci  nequit . Radix  ergo  quadrata  huius  numeri 
erit  96. 

Cafus fecundus  eft.  fi  numerus  , qui  datur  non 

fit  quadratus  V g.  fi  numerus  datus  effiet  115.  ita 
vi  iblato  primo  quadrato  i.  rem.  neat  1 j.  i 
quo  radix  quadrata  tfuplata  pro  planis  propor- 
tionalibus med  js  fubduci  nequit  , vt  hic  t 
NiSi  I.  fepofirus  duplatuS  non  poteif  fubrra» 
lit  ab  1 qui  dt  apud  j.  Velatum  fi  capiat  nunte- 
'roa  plano?  propoit  onal*  s medios  , aihur  tam  n 
totus  rtfiduut  nunv  ruta  radice  quadrata  primo 
extrada  & dupLta  adroabfwr beatur  at  non  re* 
Ouueac  Jocus  aiten  quat.rato  » nec  quidem  vni— 


xnr.  pars  n. 

, . » -9 

nifi  it.  Quod  fi  adeffet , at  non  fupereffet  faltera 
vnitas  pro  quadrato  naruo  nigro,  ad  h,  vt  ex  fu- 
pracit.  Coroli  confiat  effe  neceffarium  ad  hoc,  vt 
duo  plana,  8f  feries  quadratorum  paruorum  cum 
quadrato  insano  extrado  faciant  quoque  quadra- 
tum. Ideo, fi  hoc  occurrat, apud  radicem  ponen- 
dus eft o,vt dfcat  io.8r  refiduum  Ij.apt  co.erit nu- 
merns  fruftui , " ' ’ ’ “ 

Cafus  ttltius  eft . Si  id  occurrat  non  in  fine, 

fed  in  medio  V.  fi  fcffet  numerus  iiojti.  a quo^ 

rfi  quinto  i rad‘x  quadrata  fubtiu&a  relinquit  ao, 
i quo  fi  1.  radix  Juplata  fubducatur  nihil  rema- 
net lob  pondo  nifi  o,  i qno,  nec  vnitas  fubduci 
poteft  : Signum  eft  5 quod  ab  eo  numero  radix 
quadrata,  quceffet  decimarum  fubduci  nequit, 
cum  nullum  adfit  quadrat  >m  crnt  fimarum, nem- 
pe nullum  adeft  quadratu  n icy>.  vnitates  , fen 
quadratula  continens:  Quare  apud  1.  frpoficara 
radicem,  vt  locum  feruet  ponen  Ius  eft  o,  8e  poft- 
habito  numero  medio  puMq^to  , cuius  loco 
ponitur  o,  apud  radicem , inn  procedentium  eft 
ad  educendam  radicem  quadratam  abvltimoi  Vn- 
de  confidero  numerum,  qui  apud  eum  eft  non  pu- 
tftatum,  xoj. quot  vic  bus  captat  radicem  dupla- 

tam  I '•  qu*  eft  to.  flr  video  quod  9.  vicibus , 8? 
adhuc  remanet  numerus  talis,  qui  capiat  9.  in  fe 
multiplicarum  nempe  81.  I ico  multiplico  10. per 
9.  8e  faciunt  180.  quos  fubdaco  i *©$.  8r  fuat  re  fi* 

dui  »?.  quibus  addo  6.  vr  fint  a#,  i quo  In  fe 
multiplicatus  fubduceudus  nempe  81  8c  refiduum 
®ft  IJ5  ■ •jui  b*6i  iont,  n-.c  ab  eis  radix  quadrata 
amplius  fubduci  pot.ft  . Itaque  rsd  x qnadrata 
numeri  dati  ixo  6.  eft  109  & remanet  aliquid, 
quia  numerus  quadratus  non  eft  . Vnde  maximi 
quadrati,  qui  eft  11881.  qui  m ipfo  capiat  radix 
quadrata  iubdo&aeft. 

• . . 1 109.  Refiduum  ijf. 

uojtf  . | — — - 
11  • ao 
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fati  , vt  fi  daretur  numerus  ua  tunc  fubda- 
ito  maximo  quadratu  ab  1 qui  cli  1 remanet  *o. 
a cu  us  numero  fimftro  radix  quadrata  1.  duplata 
fubt  ahi  quiJem  po  eJi  ; fed  nihil  nmanct  ruiK 
fignum  eft,  qubd  nona^fit  tantus  numerus  qua' 
stratorum  patuorum,  qui  integrent  faltetn  ftnem 

▼nam  ipforumpro  quolibet  plauoj  nimirum  10. 

£ro  vno,  te  10.  pro  alio , vt  in  numero  uj.  fiqui- 
:m  ablato  maximo  quadrato  decimarum,  nempe 

Joo,  quarum  radix  eft  10.  non  remanent  nifi  if. 
qui  non  poflunt  conficere  duas  feries  xquales  ra- 
dici 10.  proni , «c  ro. pro  vt ; vt  conftat  ex  Cor. 
a. propof.18.  txpent.  przccd.  hcc  vCrb  feries  ge- 

• • \ 1 

«iw  W.  k 10.  ideft  10.  non  adeftjcum  m fiat, 


Cafut  quanus  eft,  fi  remaneant  reliqui*  maio- 
re*i  quam  par  fit.  &r  ferat  regula  . quomodo  di- 
gnolcatur  error . Hic  itaque  digoofeitur  ea  Cor. 
a.propol. 18. przccd.  Nam  rcperiaturtalii  nume. 
rua,  qui  cum  numero,  ruius  radia  quadrata  eatrz» 
Saclt , quadratum  quoque  efhciat  ; C um  ergo 
fciamus  radicem  quadratam  cam  duplicabimua,  k 
fit  precedeotis  quadrati  duplicata  radia  a. 8. 
repenamus  minimum  numerum,  qui  hoc  quadra- 
tum coollituat  accipiemus  t.  per  quem  multipli, 
cabimus  a ia.  *r  dabit  eundem  numerum,  cuiad- 
demua  i.  in  fe  multiplicatum,  *l  faciat  l. «t fiet 
My.  fit  bic  etit  minimus  numerus,  qui  quadrato 
1188  i.polfit  addi  ad  hoc.rt  eiua  radia  vmtatetan- 
«um  aucta  adhuc  (Sciat  quadratum  , fi  ergo  refi- 
* *«•  *V«  huac  numerum  t lignum 
elt.quod  radix quadrataoonbencdcduaa.fi,,  & 

qubd  lUe,  qui  eatradua  cli, licet  fit  rodu  quadro- 
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a Vicattu  numeri , non  eft  t«nen  mi.fmi  ,0«-  „ iftis  quadrati,  ad, ungrre  duo.  ordine.,  nempe 

cd,  & fr  pro  vno  Utere , 8c  bd.Stnv  pro  alio, 
ideo  multiplico  per  *.  8c  faciunt  48  Sc  riirfus 

m.-llri  n I B.  r... JJ 


1 — - v.i  tamen  maximi  qua- 

dr«i,  cjui  in  numero  illo  capiat,  cum  m lorpo- 
ttti/fcc  capere,  cuius  radix  vnitate  effet  maior . 


c capere,  cuius  radix  vnitate  effet  maior . 
PROBL.  II,  PROPOS.  XXI. 


Rjtdtcem  quadratam  virum  bene  deducia 
Jit  inucjligare . 

EXt  rafia  radix  quadrata  In  fe  multiplicanda  eft, 
Sc  fi  adfint  reliquia*  addenda; . Nam, fi  refti* 
cuat  numerum  priorem  additis  refiduis,  bene  eft 
cxtrafta  radix  quadrata  alicuius  quadrati » qui  ia 
numero  dato  capiat  j Ad  hoc  autem » vt  fciamus, 
& fecari  fimus, Illum  effe  maximum  quadratum; 
examinanda;  eruat  reliqui*;  vtrum  poffint  fupe- 
rare,  vel  *quare  numerum  ex  Cafu  Tenio,'qui 
cum  numero  d quo  radix  quadrata  deduda  eft 
quadratum  conftuuat  } Nam  poteft  effc,  quod 
quadratum  fic  bene  dedudum  ; fed  non  maius 
quam  fieri  poflit , ita  fi  cxtnda  effet  radix  qua- 
drata 1 6.  a 189.  multiplicatis  in  fe  1 6 & additis 
fragmentis  33.  reftitucret  priorem  numerum 
cum  tameo  radix  quadra  ta  non  fit  15.  fcd  17. 

PROBL.  HI.  PROPOS.  XXII. 

A numeris  non  quadratis  radicem  qua- 
dratam proximius  , qttdm  pojJit% 
educere ... 

QVoniam  poo  omnis  numerus  quadratus  eft, 
fi  tamen  quis  vellit  ab  eo  maximum  quadra* 
tum , quem  poflit,  proximius  iflucfUgarc , iu  fin 
ciendum  eft.  , 


-- 

• 

I 

m 

c 


» Sit  nnmtnii»».  i qo»  «di.  qn«ir.t.  fubJ» 
«a*.  quali.  eft  qu.dr«i  a»cd  reliquerit  pro  re- 
fijuo  quadrat,  tf.vt  eft  os.  Voiocognofccrcqiud 
radici  quadrat*  addendum  fit  propter  hoc  refi- 
daum  . Multiplico  radicem  quadratam.,  pro  vt 
mihi  placet,  V.  g.  pet  J.  ( fi  per  ><>■  »«*  «*- 

aior  etlt.fc  facilior  operatio  ) Se  faciet  ia  .Se 
quia  funt  duo  plana  faciet 
vno»  Se  1*.  pro  alio,  quod  nihil  aimd  eil , quam 
quod  latu,  quadrati  ID  intelllgatur  diulfumia 
parte.  la.&fingula  quadrandorum  UteramJ 

St  irem  cd  h.  parem  »».  qu»  fuot  M-  D5,n<ic  “* 
rr.nifero  «i  refiduum.  n.mpe  6.  Se  quia  vnum. 
quodque  latu,  quadratorum  paruorum , quf  re- 
maoent , vt  eft  o.qs  , debet  dmldi  intro  parte., 
vteft  diuifum  quodlibet  latu,  quadratorum  pat- 
uorum  in  quadrato  A» , dc  fieri  quadrata  parua; 
ite  multiplico  J.  ioie.St  reddit f Se  quia  habeo 
6.  quadrata  multiplico  *.  per  9- Se 

Radia  vero  eft  folum  Ut  nempe  deber eut  ai» 
ad  hoc  vt  peruenirent  ad  longitudinem  duorum 
quadrat,  parua  M-  * 

,numm.™ulo , qL Cuat fcd,  qua. uumrru. 

fiTu  Zv  muito  maior,  forte  potero 


iiiaitijJiKo  per  z • ac  raciunc  41 . oc  rarius 
multiplico  s.  in  lia,  8c  faciunt  4.  quos  addo  mime* 
4».  Af  faciuutja.  Addidi  veri  4 ob  quadratum 
paruum  dr  , cuius  latus  eft  s.  ob  duas  tefferas 
quadratulorum  »4.h  nc,&*  inde  additas  : bos  itaq; 
J».  fubducod  f4  &'  refiduum  erit  s.  de  qn.bus 
non  eft  curandum  maximi,  fi  cilegeris  numerum 
maiorem,  vt  admonui . At  quia  lacus  multiplica* 
ui  per  j.  & gemina  vice  duo  latera  radicis  com- 
pleui  i ideo  eff«rmo  minutiam  -f-  . Latus  ergo 
quadratum  numeri  1«.  erit  4 7 fcr£ . 

Obferua  vero  . Quod  boc  eft  idem  , ac  fi  qu*- 
dratuia  parua  omnia  s».  multiplicarentur  per  j. 
In  fe  du&o  , ideft  per  9,  & fierent  19$.  8c  ab  eis 
ita  multiplicatis  radix  quad/ata  eruerctu.*  Nam 
fubdu&a  radix  quadrata  eft  14.  a numero  198. 
Quare  fi  rurfds  diuidatur  14.  per  3.  reftituit  4 -f , 
nempe  partes  4.  radicis  prioris , & earum  ~ . 
Vnde  facilitatis  gratia  addes  numero  d quo  radix 
quadrata  fubduccnda  eft  V.g.s».  binarium  zifra* 
rum  , vt  faciat  1600.  ita  enim  multiplicabis  au» 
merum  ss.  per  quadratum  100.  numeri  10. 8e  de» 
inde  ab  eo  extrahes  radicem  quadratam , vt  (upra 
docui  j qux  ejit4<5.  Diuides  ergo  45.  per  »0.  Sc 
erit  4 ^7  numeri  as.radix  quadrata.  Sic  fi  addas 
duos  binarios  xit rarum  numero  a a vt  fint  210000 
extrahes  ex a&ius:  na  h?e additio  habet  vim  raul- 
tiplicationis<per  ioooo.qui  eft  quadratum  numeri 
1 00.  radix  vero  quadrau  numeri  2acooo.eft  4^9. 
qui  diuides  per  ico.  & dabit  4.  & ttt  • Muior 
vero,  fed  maxima^ue  eo  numero  contineri  pollit. 
Et  fiefi  cupias  etia  exaaiorem,binarium,veUuos, 
ve!  tres  binarfos  addes, parique  modo  operaberis. 
Sufficiet  autem  detruncare  tot  numeros  radici, 
quot  binarij  xifrarum  additi  funt;  quoniam  dux 
xifrx  vnicutn  numerum  in  radice parlunt,  & iub 
finguiis  figuris , feu  numeris , interiefita  lineoli 
addere  xifram  cum  vnitate  ad  liniftram;  nam  hec 
detruncatio  habet  vim  diuifionis,  vt  patet . Si  ve- 
r6  velis  radicem  maiorem  vera  , addes  fradionl 
vnitatem  V.g.  fradionl  6.  addita  voitas,  vt  fint 
7.dat  4~-r  maiorem  vera  . Sie,&  tradiom  Tf~ 
addita  vilitas  dat 4.*  Tv-f  mau>fcm  vera  radice. 

* • . ••  ^ * ' * '7 

PROBL  IV.  RROPOS.  XXWI. 
Datis  duvfrus  numeris  ternum  proportio- 
nalem t nuente* + 

EX  propof.  10.  feptimi  habemus,  quod  duo  nu- 
meri extremi  proportionaks  generant  fq«a- 
lem  numerum  inuiccm  multiplicati  medio  pro- 
portionali in  fe  multiplicato,  ideft  cius  quadrato 
ficutex  propof.19.  1.6.  bebetur  , quod  redangu- 
lum  duarum  linearum  proportionalium  eft  «qua* 
le  quadrato  ex  media  ; quod  cum  ita  (it , fi  aufint 
duo  numeriproportionalcs  24.  }a.&  tertius  que- 
ratur hic  tettiuS  quzfitus  erk  latus  plani  numeri 
aquali*  quadrato  numeri  31..  Ergo  in  fe  multi* 
plicetur  32.  & fiet  quadratum  10x4.  quia  ergo  ifte 
numerus  eft  etiam  planus  numerus , cuius  latus 
jft  24.  Sc  tertius  proportionalis  ell  aliud  latus  fi\ 
cut  ex  defin.  i.Iib.8.  fe  mutuo  multiplicantes 
planum  generauerunt.fic  fi  diuidatur  per  alterum 
numerus  alter  reflituetur . Ergo  diurJe  1014. 
per  a 4.&  quotus  erit  4*4"  tertius  proportionalis, 
erltq;  »4.ad  3».Vt  32^id  4«  -f  nam  24.  ad  |»  A 
ad 4*.  -p  elt  vi  $.  ad  4,  * • - 

ff  PROB. 


\ 


Ut  TRACTATVS 

FROBl,  V.  PROPOS.  XXI. 

Datis  ductus  numeris  medium  proponi^ 
nalem  mutntre , 


XIII.  PARS  II 

quadratum  cr  h>/i  trgo  requiratur  ui  latus  A »• 
datur  medietati  ah  liotf  Hr.  conliituct  1 meam  Alt, 
Sr  rcfijuu medietatis  etlt  a». (Sed ex  prop.t^-l  S. 
clero.  bg,  Se  BE,  Se  ab  fune  proportionales . Ergo 
etiam  numeri  eas  proportiones  exprimentes  , vt 
potauimus  prcaiT.  ad propof.i 8. huius. 


QVoniam  ex  propof.H».  Jib.7  fi  fint  tres  nu* 

meri  proportionales, planus  numerus  gerti- 
tus  ab  extremis  eft  «qualis  tnedij  in  fe  mul- 
tiplicati quadrato;  Ideo,  fi  duo  numeri  datiinul- 
cf  multiplicentur,  Se  ab  ipforu  genito  radix  qua- 
drata eruatur , hic  numerus  erit  medius  propor- 
tionalis . Sint  dati  duo  numeri  10. 8f  4?-  Multi- 
plicentur inuiccm,&  fiat  9CC.  fi  a 900.  extrahatur 
radix  quadrata  erit  $0.  qui  eft  intermedius  propor- 
tionalis, Se  ita  eft  »0.  ad  $0.  Vt  40.  ad  45  quid  fi 
numerus  genitus  non  fit  quadratus , neque  enim 
omnibus  numeris  tertios,  aut  quartus  proportio* 
nalis  inueniturex  prop.4.8f  5.1  8 elem.  Auferen- 
dus eft  ex  dato  numero  plano  maximus  quadra- 
tas, qui  auferri  poflit , vt  medius  proportionali# 
vicinius,  quam  poflit,  obtineri  queat , 

COROLLARIVM, 


Hinc  poteris  experiri  illud , qnod  Eucl.  pro*' 
bat  propol  y . Iib.8,  non  omne  numeru  ha- 
bere,aut  medi  u, aut  tertiu  proportionale,  qqtf  sut 
numeri  inter  fe  primi,  neque  cocnpufiti  ex  alijs : 
Quare,  fi  videas  radicem  quadratam  prima  vice 
non  efle  erutam,  licet,  vt  docuimus  po/Iis  a reli- 
quis extrahere  radicem  quadratam,  aut  ver*  radi- 
ci fi  mper  magis  appropinquare  , non  tamen  vera 
Reduci  poteft,  rum  ilia  non  adfit  faltem  numeris 
exarabilis  : Vndc  tandem  quiefcendum.cucnad 
eas  minutias  peruentum  fit , qu*  infeofibiles  ha- 
beantur. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXV,  ; 


Jsfu  merum  datum  maiorem , ita  diutdere>vt 
partes  fint  refpettu  alterius  extrema 
' proportionalia»  * 


V.  g.  fit  10,  qui  Ita  debeat  dluidl  , vt  parte* 
fint , refpe&u  numeri  4*  extrema  propor- 
tionalia. Diuidaturinduas  partes, Sr  fint  y. multi- 
plicetur in  fe  fiunt  a j.  fubducatur  deinde  4.  infe 
du&us , nempe  1 6.  remanent  9.  cuius  radi*  eft  J. 
qui  additus  numero  5.  facit  8.  Se  alterum fegmea* 
tum  eft  %,  cftque  a.  ad  4.  vt  4.  ad  8. 


Robator  adhibito  febemate propof.i 6 fccuo* 
1 di  elem.  h e quadratu  medietatis  ac  equalecfl 
quadrato  eb,&  h»  ex  II.  propof,  lib.a.  elem.quare 
ablato  quadrato  M i quadrato  IU  refiduum  prit 


EXPENSIO  VII. 

pe  radice  Cubica,  duobufa  numeris  medijs 

proportionalibus . 

E Xtraftio harum  duarum  radicum,  nempe  tum 
cubica*,  tum  quadrat*  pmnino  neceflaria  eft 
J reliqtiis  trafiatibus  ; fed  b*c  pr*cipui  pro  foli- 
dis  iniienlendis , Se  permutandis , aut  proportio- 
naliter  augendis : C*terx  vero  radices  Zcnfixen- 
fica , Surdefoiida,  Se  c*t.  vix  irt  vfum  veniuntor 
‘ rarus  omnino  cafus  dempta  Algebra,  Se  etiam  in 
ipsa,  nec  frequentior  vfus ; Propterea  earum  ex- 
plicatio, Sr  exirafiio  huic  libro  parum  conucnit, 
in  quo  omnia  quidem  Mathematica  , fed  relidis 
fuperfluis,  Se  minus  Vtilibus  tradere  intendimus. 

PrxalT.  Cubica  radix  eft  numerus  rjdic:lisTquf 
gemina  vice  multiplicatus  in  fe,  irin  genitum 
producit  numerum  cubum,  V.g  s.  ex  defin.»  1.8. 
Elem.  erit  radix  cubica,  quia  multiplicatus  in  fe 
facit  4.  flr  iterum  idem  genitum  multiplicans  facit 
8.  & 8.  erit  cubus.  Dato  itaque  numero  cubo, 
vel  numerum,  qui  cubum  comprehendat,  traden- 
di eft  regula,  qui  cx  ipfo  h*c  radix  poflit  deduci. 

Ali*  verh  radices  funt  numerorum  , qui  ne 
dum  multiplicant  fe  , Se  produdum , fed  infuper 
produ&um  produ&i,  vt  Zenfizenfica . Vel  pro- 
dufii  etiam  produdum,  ve  Surdefolida,  Se  fic  io 
infinitum . Si  ergo  numeri  V.g.».  Se  t.  adhibean- 
tur eos  vnica  vice  inuicem  multiplici innumerus 
eft  quadratus;  fi  etiam  rurfus  a.  adhibeatur.  Se 
multiplicet  produ&um  4.  erit  produdus  8.  cubus: 
Si  rurfus  * adhibeatur  ad  produ&um  8.  multipli, 
candu  erit  produ&us  16  Zcnfizenfus . Sia.  rur- 
fus  adhibeatur  erit  numetus  produ&us  ;i  Surde- 
folidus,  8e  fic  procedendo  in  infinitum  . 

Pr*aflT.  a.  Quod  ad  no  tau  imu*  in  prx.fT.i.cx- 
penf.  pr*ced.  etiam  hic  aduertendum  . Cubum 
numeroru.a  quo  primo  fubducitur  a dextra  figni- 
ficare  cubum  vnitatum  j fecundum  fignificare 
cubum  decimarum.tertium  cubum  ccntcfi  marum; 
Be  ideo  cubus  vnitatum,  filicet,  cuius  radix  iuot 
rnitates  , exprimetur  ad  fummum  tribus  nu- 
meris. S c numeri  9.  radix  erit  numeros  cubus 
•719.  tribus  numeris  expreflus  t at , fi  fit  quatuor, 
|am  incipit  efle  Cubus  decimarum  ; nam  numeri 
IO.  cubus  eft  1000.  quatuor  numeris  expreflus.  Se 
quia  cubus  ceMefimarum  incipit  i 7.  numeris, 
quia  100.  per  IQO.  faciunt  I0000.&  iterum  hic 
per  100. facit  iooooo>.  IdcoCubus  decimarum 
exprimetur , ne  dum  quatuor  numer/a;  fed  quinq; 
9e  fex;cum  vltimns  cubus  decimarum  f.  numeri 
99'  Sit  973*99.  fex  numeri*  expreflus  . Quare* 
cum  ob  numeri  magnitudinem  totus  cubus  extra- 
hi fimul  nequeat , Be  debeat  extrahi  per  par- 
tes ; prius  extrahitur  radix  numeri  cubi  decima- 
rum , V.  g.  deinde  vnitatum  fi  fex, rei  quinque 
Vel  quatuor  numeri  fim:  at, fi  fint  feptem  veio&o. 
Vel  nouem  figuMtJtunc  Jpfius  extrahitur  cubi 
centefimarum  radix  , deinde  decimarum  • 
ynltatum  , St  fic  fi  adfiot  plures  numeri , 
Prxaflumpc.  j,  Aduertendum  quoque  ex  prap. 

! ' - * ■ * • i*  * 


DE  NVMERIS  PROPORTlONAUBVS  INVENIENDIS.  I17 


fp.  ffb.9.  inter  duos  cubos, duos  medio»  differen- 
tes cadere  proportionales  numeros  , qui  ficut  in 
radice  quadrata  erant  dnphmdi . Sic  in  Cubica 
funt  trblandi , vr  potes  faciliter  intelligere  cx 
fig.  Cubi  hic  appofita  . Cubus  enim  qo , culus 
bales  nigrae , fi  derriatur  a cubo  toto  qj , remanet 
cubus  ot,  8r  remanent  quoque  duae  fpecies  foli- 
dorum  ,*  nempe  folidum  ab  , quod  habet  fuperfi  - 
cirm  ao  tandem  ac  cubus  demptus  oq.,  de  altitu- 
dini so,  quam  cubus  r .-(iduus  ot  . Remanet  quo- 
que folidum  al:ud  ko  habeas  fuperficiem  cubi  re* 
frJui  ot,  * aitiru  linem  so  cubi  dempti  ot*.  Qup 
tamen  folida  ad  cubum  complendum  triplicantur, 
nam  prima?  fneciei  funt  tria  ab,*ci,  & fd,  fient 
& fccund.e  fpecicl  tria  funt  ro,  * lh,  * 11,  quae 
omnia  extrahenda  funt,  ve  habito  latere,*  radice 
' nfdeinde  reftiuu  cius  PH  obtineatur>qua?  fcft  ea-* 
PtpacTu,  vel  ti  . Hinc  eft  , quod  eum  propfiur 
WbeYarionem,  tam  propter  rationem  prardidam 
non  ab  omni  numero  radix  cubica  extrahatur;  fed 
ifctcr  fi  tgulos  duo  tnedij  prattermittendi  fint . 

4ktiM(OBL.  I.  PROPOS.  XXVI. 

'^^mbeem  Cubiam  txtuhtre . 

- 

IJJit  datus  numerus  Ifrfaj.  i qno  radix  cubica 
Qf  extrahi  debeat.  Super  primam  figuram  ad 
dextram  pim&um  collocabitur  » * duabus  Inter- 
miflis  fuper  quartam , Se  fic  femper  duabus  inter- 
miffis  : quia  ab  iftis  pttn&atis  propr&  radix  qua- 
drata fubducitur ; ab  ali js  verb  intermedijs  folida 
proportionali!  educantur. 

. Videndum  eft  itaque  quinam  maximus  cubus 
capiat  in  primp  numero  puoAato  etiam  inclu fis 
preccdennbus  ad  partem  dextram,  nempe  in  i f. 
ad  quod  expediet  habere  cubos  lam  dedu£os,cum 
fuls  radicibus  ab  vno  vfque  ad  io.  vt  hic  vides  3 

ItaqQe  maximus  cubus,  Radix  Quad.  Cubus 
qui  capiat  in  is.  cft  9,  cuius  i 

radix  cft  a .itaque  feorfum  ra-  » 

dix  a. ftatuatur,* fubducitur  J 

8.  d is.  rtliduumque  erit  J,  4 

* fic  ftibdoxi  Cubum  io  ex  f 

primo  praraffumpeo:  quia  nn-  4 

merus  punAatus,  i quo  ftib-  ^ 

duxi*  eftquarto  loco,  qui  eft  8 

milfiariam:  habcoque  radice,  9 

& latus  ».  qui  in  radice po-  ro 
nendus  eft  fecundo  loco , quod  fignifi.  I » 
ect  decimas,  tunc  cum  fuerit  omnino  . | 
extra  Aa  radix  cubica . 7617. 

Accedamus  modo  ad  alterius  cubi  extraAto- 
nem  i pun&ato  numero  J • fed  quia  prifis  dedis- 
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cenda  funt  omnia  folida,  ideo  accipiamus  quadra- 
tum t adqgpp.  appofita  VOIM  xifra,  vt  fit  ao.quia, 


vt  dixi  eft  numerus  decimaram,  eritque  qu# 
triplico ob  tria  proportionalia  folida  miiora  , * 
funt  tioo.  Iftecrgo  numeros  debet  capere  in  re-, 
fi  duo  7^as.  Se  infuper  remaner»  aliquid , tam  olr 
folida  minora  triplicata  extrahenda  , tum  ob  cui 
bum  numerum  infuper  deducendum . Et  video, 
qubd  qdinqbies  capit,  Se  infuper'  1 »5 

remanet  talis  namerus,qui,  vr  pu,  — - - 

to,  erit  capax  recipiendi  folida  ’ ~6i\ 

prarJidi  minora , Se  cabum..  Jdeoque  apud  ra  Ji - 
cem  pono  5.  vt ; alera  radix  , vt  itaque  faciam,  * 
tramtirem  in  folidos  numeros,  fitperficies  fupra 
faAastioomuitipiicoper  f.  nempe  per  altitudi- 
nem iftuentam,  &? faciunt  tfooo;  * habeo  tria  fo- 
lida maiora  . Deinde , vt  babeam  quoque  folida 
minora , Se  cubum  . Multiplico  radicem  5.  In  fe, 
& generat  planum  numerum  sf.  habroque  bafim 
foiidorum  minorum, quam  triplico;  quia  tria  funt. 
Se  farfuot  75.  quem  numerum  multiplico  per  la- 
tus 20.  vt  obtineam  altitudinem  ipiorum , Se  fa- 
ciunt 1500.  tandem,  vt  obtineam  cubum,  multr- 
plico  quadratum  2S.  per  radicem  f.  Se  facit  125. 
Quos  omnes  numeros  fimul  colligo, nempe  60 00. 
folida  maiora  1 yoo.  folida  minora, Se  laf.  cubum; 
eritque  numerus  7tfaf.  Quem  fubduco  i numero 
refiduo  7tfas-&r,nrhil  remanet  . Radix  ergocu- 
bica  extra&a  fuit , Se  rcpcrta-S?.. Si  yerbfuiflet 
numerus  «637-  non  fui  fiet  cubus  numerus;  vnde 
fuperfmflet  aliquis  numerus  V.  g.  ij.  a quo  ra- 
dix cubica  vltenus  extrahi  non  poruiftet,vc  fupra 
de  radice  quadrata  dixi»*  illi  cafus^uox  ibi  apo- 
fui , funt  fle  hic  obferuandi  $ fed  omnia  tripli- 
cando . •- 

Primus  itaque cafus eft;  fi  ante  primum  nume- 
rum dextrum  reperianttfr  duo  numen,  vel  vnus; 
tunc  primi  funt  configni  fic  acores,  Se  iUftres  pro 
vnofdnt  accipiendi;  Secundus  fi  numerus,  qui 
dator  nfln  fit  cubus  V.  g.  fi  datus  fuiffec  nume- 
rus 1330.  tunc  ex  trado  cubo  1.  remanet  330$ 
quo  non  portamus  extrahere  duas  fpecies  pro- 
portionalium triplicatas  , Se  cubum  minorem  . 
Nam  l.in  fe  facit  1 addito  o.facit  planu  numerum 
foo.  que  triplico;*  faeit  300.  qui  numerus  capit 
In  330.  vnica  vice;  itaque  radix  aitera  efiet  1.  Si 
4rgq, talis  veri  eft  oportebit, vt  capiat  eius  Cubus, 
Se  folida  tria  in  refiduo  30.  multiplicatas  ergo  u 
In  fe  facit  1 . fuperficiem,quam  triplico.  Se  multi- 
plico per  to.  Se  faCit  JO-  folidmn  . Deinde  1.  in 
le,ficfadt  1.  Vifio  tandem  fimul  300.  folida  maio- 
ra 30.  folida  minora.  Se  cubum  1.  * faciunt  331. 
maior  numerus  ; quam  3 30.  Itaque  ne^  quidem 
cubus  vnius  vnitatis  in  refiduo^ 30. capere  potefta 
Quare  apud  radicem  pono  xlffram , * erit  te.  * 
330.  erit  refidoum  ; qaod  fi  fuifiet  hocrefiduum 
33  (.  radix  cubica  fuiflet  If . * nihil  refidui/uifiet, 
qaia  numerus  exhibitus  foifiet  cubus  . 7 

Tertius  cafuseft . Si  id  occurrat  non  in  fineo- 
perationis,fed  in  medio:  tunc  appofita, vt  in  pf?c. 
cafu  apud  radicem  xifra,  totum  refiduum  fequen- 
tibus  numeris  cft  copulandum,  Se  videndum,  ao  i 
reliquo  hoc  confequentibufque  ad  pundum  radix 
cub.ca  extrahi  polfit. 

Quartus  caftis  eft . Cum  remanent  reliquir, 
cognofcerc:  an  illae  fi  ne  malores.quam-  oporteat  • 
Quod  vt  cognofcatur  radix  cubica  iam  extrada 
V.  g.  10.  a numero  1333.  multiplicetur  tn  fe,  quf 
multiplicata  triplicetur,  vf  fit  306.  triplicoque  1. 
* per  radicem  10.  multiplico,  * facit  30.  * addo 
I.  * facit  31.  quem  addo  numero 300.*  funt  J}».. 
Refidbum  vero  anmcri  13?$.  deduda  radice  Cu* 
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bie£  10.  eft  JJJ.  itaque  tum  numerus  fit  maior, 
quam  produ&us  jji,  fignum  eft.  qubd  «huc  vni- 
civice  Cubus  vinua  vniutls  capere  poteft,  Se 
quod  radix  cubica  maxima  ficti*  huius  numeri 
1333.  remanctque fradus  numerus». 

I*  &OB.  II,  PROPOS.  XXVII, 

Radicem  cubicam  , vtrum  beni  dedutta 
fuerit  ? inuefligare  • t ,.t 

HOc  fit  multiplicando  radicem  cubicam  in  fe, 
8c  drinde  In  produdum,8r  additi»  refiduis, 
fi  confentiat  cum  numero  exhibito  erit  bene  fada 
dedudio}  fin  minui  aliquis  error  irrcpfic ; Hoc 
autem  patet  per  fe » nec  indiget  oftenGone . 

PROBL.  III.  PROPOS,  XXVIII. 

Dato  numero  non  cubico , radicem  cubi~ 
eam  proximiorem  deducere , 

. 'l  . 

ADdes  propofito  numero  V.  g.  iy8d».  ali- 
quot ternarios  zifrarmn  V.g.  duos,  vt  fiat 

numerus  t y8fisooo,eeo.  a quo  radix  cubica  fub* 
ducatur,  & fit  » y i *.  Quia  ergo  duo  ternari)  ei- 
fraium  additi  fune, auferantur  dux  figur*  finiftrf 
Ii.  tanqoam  numerus  fra&us,dr  fuppofito  i.  cum 
doabus  zifns  iuxta  reruarioaz  frarum  additos, 
em  radix  cubifa  numeri  iy8e>».  valde  proxima  »;« 
Se  eadem  »qu*  przccdent.Ex- 

pe  nf.  prop  aa.  eritque  hic  appllcaoda.  ■«- 

* Vel  multiplicabi»  rrfiduum  s^.fubdu&a  radi- 
ce cubici  per  cubum  io>:o.  muneri  io,  Jtr  ari* 
337000.  Deinde  radicem  ' cubicam  ay, , 
multiplicabis  per  10.  eritqite  »50  quam  duce» 
In  fc  raet , vt  habeas  numerum  planum  6»yoo.  Se 
ob  trea  proportionales  ioterpofitoa  per  J.  multi- 
plicabis, eritque  l875CO.*  videbis  itaque  quot  vi- 
cibus capiat  hic  nomeius  187500.  m refiduo 
»17000  *r  capit  vnica  vice  . Ideoquehxc  vnitaf 
in  fc  doda  multiplicabitur  cum  radice  ifo&r  erit 
ayo.  quam  triplicabit , vt  faciat  750.  ob  tres  pro- 
portiomdft  minorcs.de  1 ode  duces  vmtatem  quoqj 
in  fe,  fircut  t.  Ergoifti numeri  i87foo.&  ffo. 
Se  l.  fimul  addantur,  erumque  l*  8 »yi.  quos  fub- 
duces  a refiduo  »17000.  E*  qmain  hoc  vnica  vi- 
ce capit,  Sc  radix  Cubica  fuit  multiplicata  per  10. 
bko  mk  nutatu : 

THEQR.  1,  PROPOS.  XXIX. 

Si  dentur  quatitor  numen  continui  propor» 
tiortal  es  quadratum  prtmt  ad  quadra- 
tum  fecundi  e(l  veluti fecundus 
ad  quartum . 


SIatquaruor  numeri  continui  proportionales 
1».  »4.8?  fit  quadratum  primi  9.  Se  fecun- 
di  36.  Dico,  quod  ita  eft  9.  ad  36.  vt  fecundus  fi. 


ad  quartum  »4* 

* Probatur.  Quoniam  ponitur  j.  ad  6.  vt  fi.  ad 
1».  Ergo  Re&anguliwn  , Se  numerus  planus  e* 
primo  3.  St  terti<*i».  aquabitur  quadrato  ex  me- 
dio fi.  Quare  primus  1 multiplicando  fe  faciet 
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luum  quadratura  , Se  multiplicando  tertium  U. 
faciet  quadratum  numeri  fi*  Ergo  ex  propof.  17. 
fcpurai  erit  3.  ad  1».  nempe  primus  ad  tertium. 
$ic  quadratum  primi  9.  ad  quadratum  3$.  fecund. 
Sed  vt  primus  ad  tertium  , ita  eft  fecundus  ad 
quartum  . Ergo  vt  fecundus  ad  quartum*  ficerie 
quadratus  primi  ad  quadratum  fccundu  . , ^ 

• *,"•  **•  , " ' 1 -r  ; n ■ • * 

THEOl  H.  PROPOS.  XXX. 

< • • -J  »* k.  tf«  . o ,.v  '•  1 

St  fint  quatuor  numeri  proportionale^  erit 
/olidus  primi  in  fe  dufli , O*  m 
extremum  squalis  Cubo  fecundi, 

Sint  quatuor  numeri  proportionales  *.  tf.  1 8. 

54.  Dico  folidpo»  genhym  ex  multipjicatio- 
oe  primi  in  fe,  1 1 in  quartum  «(Tc  aqualem  Cubo 
fecundi . 

* Probatur  ex  pracert.  ita  eft  quadratus  primi  4. 
ad  quadratum  fecundi  jrfi.vt  fecundus  ad  quartum. 
Ergofijt  lp.feptimi  EJfip.  Si  multiplicetur pnmi 
quadratus  cum  vlttmo,qui  funt  extremi  propor- 
tionales generabit  atqualcm  numerum  , ac  fecun- 
di  multiplicati  in  fuum  qua  iratum, q<u  funt  medi) 
proportionales . Sed  fecundus  multiplicans  fuum 

rdratum  facit  Cubum,  flf  primus  multiplrcanf 
Se  deinde  quartum  facit  fol  dum  . Ergo  ifte 
cubus,  i lleque  folidus  eruar  «quales . 

PROBL.  IV.  PROP.  XXXI. 

Inter  duos  numeros  datos , duosmediqs 
propurttomles  adrnuemre . 

S Iflt  d»tl  duo  «umeri  }4-  Se  % inter  quos  duo 
medij  proportionales  fint  conieicndi . Mul- 
tiplico prijnum  y+  in  fe.  Se  deinde  in  alium  »t 
generabiturque  numerus  folidus  583*.  Ab  boc 
itaque  numero  extrahatur  radix  cubica, & erit  |8. 
fecundus  proportionalis  apud  primum  74.  po- 
pcodus . Accipiatur  deiodyt  numerus  «.canquaqi 
primus,  St  ducatur  in  fe,  demde  in  vltimum  $4* 
firgrncrabjt  numerum  (olidum  »ifi.  Cuius  redi* 
cubica  eft  6.  apud  *.  collocandus  .*  Se  fi* 
erum  y 4.  jg.  fi.  j.  q^tuor  proportionales  eoo* 
tinus,  ■ 

* probata»,  Nawcaha*  fecundi  proportionali# 
etpiaced.  a^uatqr  plano  numero  ex  primo  k fe* 
deinde  in  quartum  dudo . Si  ergo  ab  eo  plano 
numero  primo  in  fe^ciodc  in  auartum  «xtra|u- 
mr  radi»  cubica,illa  erit  fecundus  proportiona- 
lis poft  primum  collocandus  . Quamobrem,  fi 
accipiatur  vinmus  ».tanquam  primus  inuerfo  or- 
dine dabit  fecundum, qui  erit  idem,  ac  tertias,  fe- 
rie , vt  prius  accepta . Etenim  tertius  fi.  eft  fe- 
cundus refpe&u  a.  vltimi , vt  pridlu»  accepti,  ve 
»8.  eft  fecundus  re(pc&u  primi 54. 
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DE  NVMERIS  PROPORTIoNALIBVS  INVENIENDIS. 

r ; . -;~v  . «e «ttm 


pROBL.  V.  PROPOS.-XXXH.  ' r 

: Z'. ’j , i ■■■■ ",  '.Zid?' J 

fractionibus  quadratis , £>  cubicis 
radicem  ejuadralam  qccppctt  V 
■iill  .atque  c ulmeam  J 

TXtr-Kitur  radix  Quadrata , feo  Cubica,  tum 
a numeratore,  tum  i denominator*,  ficu  ve- 
f*»  fcu  propinqua : fi  quando  non  fit  nec  numera- 
tor, me  denominator  numerus, aut  quadratus,  aut 
eubirni , 8e  erit  fidium  , quod  defider  tur  , Nam 
illa  du*  radices  mime  atoris  inquam  ,&  de  nomi- 
natoris conftitucnr  nrrutiam  radicem  numeri 
pronefiti  Proponatur  V.  g.  minutia  -f  a qui 
de  ucenda  fit  radi»  quadrata  . Radix  numera- 
toris eft  ».  dennmmatorit  j.  ergo—  erit  ra- 
dix quadrata  minut  a:  7- , fie  quaque  ferir  ra- 
dix cubica  numeri  . Quod,  fi  data  minutia  fit 
fradtio  alterius  minutia  reducenda  eft  < x difti*  ad 
t'*>  minutiam  . Qtiod,  fi  harreat  integris  , jb 
integro  fimulicurn  minueia  radix  quadrata,  vtl  cu- 
bica educenda  fic;  integer  in  minutiam  rcuoce- 
tur,  Sr  ab  ea  minutia  radix  cub  ca,  rJ  quadrata 
eruatur  Sic  fi fic  t 7-  primo  5 —■  reducetur  ad 
minutiam  - -f,  &:  extrahitor  rad:X  quadrat  a,  tum 
a numeratore  4 9 qn*  erit  7.  tum  a denominatu- 
re 9-quareritj.  itaque  minutia  7. erit  radix  qua- 
«itaumlnimif  . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXXlU, 

■,  'V  A • **  '4  „ 

A fraBiouibus , nec  cubicis,  nec  quadratis 
radicem  proximiorem  cubicam , vtl 
quadratam  tfcerpere . i 

Sit  dat*  minutia  y , i qud  oporteat  radicen» 
proximiorem  *xcerpcre  . Potefl  id  evequi 
prarccdentl  regula  duas  radicet  nempe  denomina- 
toris.  Se  oumeratoris  excerpendo  proximiores  ,8» 
cx  eis  duabus  rad.cbua  numeratoris  quidem  pro 
numeratore  , dem  munatons  autem  nrndenom»- 
natore  vtendp  *d  ftatqendant  minutiam  , qu*  fit 
radix  minuti*  dat* . Sic  numeratoris  y.  radix 
quadrata  eft  a , 8r  denominator»*  7.eft  * 7^ 
cftetqtie  minutia . 1 

* Verum,  ut  feribautur  ad  modum  t — 
sninuti*  irttcgri  reducendi funt  ad  fra-  io 

&iones,&  ve  earum  raJor  cognofeatur— 
per  denomtoatorem  numerator  dlui-  6 

deodus , vt  redigantiMid  rmcam  mlnu-  a — 
tiam  . Sic  1 --f  erunt  -J-f  , Se  l 77  10 

erunt  f-f-w  Quia  ergo  ex  propof.4.  huius  I.  ftor; 


» 


*a 


26 


10 


ita  «ft  mmutia  -77  ad  minutiam  -f -f , 

▼t  numerator  ad  iiumetatoremfuleo  mi- 
nuti* -f-f  «fit  ea,  qu*  qu*ritur  relido 
dcnomi.iatqre  io.  qui  non  variat  tmnu  *• 
tus  , V nde  ita  erunt  minucif  tiliae  mi* 

bmUtt. 

Veri)m,fc  alio  modo  exa&iori  fiierl 
poteft  . Multiplicetur  denominator  7.  per  nume- 
ratorem 5.  S(  fine  J*.  Ciuqae  huius  |f.  radix 
quadrata  y.  8c  y—  , fen  -f.-f  . Si  ergo  afiumatof 
num  ratorf  & ftatuatur  pro  numeratore  huius 

radici*  inuenr*  -f-f  eo  modo,  quo  fupra,  redi- 
g.ndo  ad  eandem  denominationem, in  fn&ioncqj 
proicicndo*  n fit  7-7  erit  relido  dcnorqinatore 


eueiiiet , fi  radix  inuenta  -f -f  ftxtuarur  oro  mt, 
«eratore  , 8r  denominator  fupponatur,  Arfit  -f-f  ; 
i 4 * Probatur  ,quod  b*e  minutia  fit  eadem  radix, 
ac  illa,  qu*  eflee  educi  a,  tum  a numeratore,  tum  ,i 
denorqinatpre  propofit*  minuti*,  Se  ide&  que^dr 

'P  Nanvq  uia  mulupli  eaufoiu*.  duos  numeros^ 
7*extremos,&'fecimus  jr. cuius  radix  quadrata  eft 
%,Sc  —7  ex  prop.ao.  fcrciiui,  criteadc  nropo-ti» 
5 ad  5.  fir  7~'ac  y.  Se  7 7-ad  f.  (fuppooimus  aure 
oftenfionis  gratia  j.Tf  , eife  radicem  veram) 
Quare  proportio  5.  ad  7.  eft  dunlicata  eius,  quam 
habet  y.  ad  5.  7-f  » vel  yr fie  -J-  4-  ad  7.  Sed  rtum 
5.  ad  7.  habet  duplicatam  proportionem  radicis  f. 
ad  raiicem  numeri  7.  ex  propof.lS.  1.8.  Ergo  eft 
calem  proportio  radicis  numeri  y.  ad  radicem  nu- 
meri 7 ar  5.  numeratoris  ad  radicem  numeri  $f. 
vel  radicis  numeri  yy  quam  pon  mus  efley-j-^* 
•d denominato  E f.  quare  eiit  ex  Cor.prop.j.  p.i. 
huius,  eadem  miaptia  radix  numeratoris,  fir ra- 
dix dfnomln atoris  V.g.  -f  ~ fnpra  inuenta, ac  nu- 
meiator  y.  cum  jxdjccnumeri  $y.  nempe -f-f, 
aut  ipfa  rad:x  T 9.  numeri  }f.  cum  denominatore 
70  cum  iit  omnibus  eadem  fit  proportio,  quod 
r -irum  omnium  proportionum  duo  i icata  fit  pro- 
portio numeratoris  y.  ad  d.  nominatorem  7 
Ad  extrahenda  vero  radice.  Cubica . Numera- 
tor y.  quadr  tur.  Se  fit  g^uirus  a r ducarurque  m 
quadratum  ay.  ieuomin  itor^  Se  fiat  1 y.  adie- 
d fque  xifrarom  eeriMr^s,ab  hoc  numero  extra- 
hatur radix  cubica . Nam  fi  hxc  ftatuatur  tan- 
quam  numerator  denoaunatotis  7.  eut  cubica  r» 
dix  minuti*  propofit* . 

Sicnvmer*  i7V.ryfhteulr-’ca  proxima  eft  y.  Se 
•p—  . Si  ergo  hac  radice  vtar  pro  denominatore, 
Sf  o umero  f.  ^<ra  numeratore  modo  prardtcfe»  ,Al 
faciam  immitum.7-7  h*c  erit  radix  cubic*  pro- 
xuqadatar  miiuit*  -f  , , 

Probatur . N.  m c%  psop.*7.  huius,  radix  (oli- 
di y.  ia  fe,  deinde  ia  7.  ducti,  nempe  numeri  i-y. 
eft  lecunduipropoitionalis  poft  5 primum  col*s 
locandus  » Se  7.  quartus  proportionali*  . Quare 
numerus  y ad  numerum  7.  habebit^  triplicatam 
proportionem  eius»  quam  habet  5.  ad  radicem  nu- 
peri 175  ex  ( 9.I  8.ctiam  y Habet  ad  7-tiiplU 
catam  proportionem  rad  cis  cubic*  y ad  radices* 
pubicam  numeri  7.  Ergo  radix  cubica  numen  y, 
fumpta,  vt  numerator  ad-radiccm  cubicam  nume- 
ri 7.  fumptam,  vt  deeomiuator  habebit  eandem 
proportionem, quam  y.  ad  radicem  cubicam  nu- 
mvri  175.  Vndcex  propof.  huius  1 part.  Corolli» 
erit  eadem  nunuua,fi  fumatur  y.  vt  numerator  Se 
radix  cubica  numen  171  ►pro  denominatore  acci- 
piatur, ac  radix  cubica  oumeri  y.  vt  aumerttog 
fumpra.Sc  radix  cubica  numen  7*  vt  denomina- 
tor, qu*  conftituit  cubicam  radiccp  minuti*  f , 
Pous  etiam  ducere  numeratorem  in  quadratum 
denom  natorit  , 8c  ra  hx  cqbica  em  muneratur* 
cuius  denominator  crjt  ipfc  , qui  prius  it*  ►con« 
ftuuefque  minutiam  f-f  , 

K atio  eft  eadem  , qu*  pr*di&a  j folumqne  dif- 
fert in  hoc  » qodd  denominator  » vt  f r anus  affu- 
mitur,  vt  radi*  erqafta  fit  fecundus  proporuosa* 
lis  immediatus.  Se  numerator  quarcus  . Ibi  v«i6> 
numerator,  v t primu*  afl umebatur.  Se  radix  extra* 
&*  tanqusm  fecundus  propor  tionaiis  , Se  t audeas 
denominator  taoquam  quxicus . 
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IN  PROPORTIONES  NVMERICAS.  PARS  I. 

• ' * . £!  -.••  * 

De  Proportione  Geometrica  'continua . 

• ***  \ <•  '•  •*  • 

Voniam  ipfa  furdamfTita  proparrionuro  , numeros  in- 
quam limli  ratione  le  reterentes  in  praecedenti  Tta<3a- 
tu  inuenire  docuimus,  nunc  iplas  proportiones,  ratio- 
numqne  fimilitlidints  opus  cfj  Ipeculari  . Tres  vero 
Ipecics  preportiortis  lunt;  nempe  Geometrica,  Arith- 
metica, Mufita , de  ot  ainrr.  ratuta  apm  opus  < ft . Vt  de  in  nes  par- 
ces ifte  Tra&atus  abibit,  in  quarum  firgulis,  ftrgulas  Ipecics  expo- 
nemus . r , ’ ’ 

" . ..  a-  ; . i.  . .. 

EXPENSIO  L THEOR.  I.  PROPOS.  T. 


Dc  proprietatibus  proportionis  Geometriae 
continua. 

PRarelpua  eft,  8e  quam  in  pHn:s  definit.  lib.J. 

defin.4.  Euclides,  8e  dc  qua  intelligit  in  pro- 
portionibus quinti, & frxti  eft  proportio  Geome- 
trica, 8r  de  hic  primo  agendum  eft  ; eilm*fit  om- 
nir.b  eius  cognitio  nccrffarta  ad  Logarithmos  in- 
oenlcndos.Sr  ordinand'  s*  ob  quemfeopum  de  ea, 
hic  tiridem  pleniorem  cognitioaem  tib  beTe  fuit 
■eccflarium . 

Proportio  autem  Geometrica  in  firaili* 
tudine  continentiarum  eonfifHt, quando  quantita* 
continet. vel  continetur  ab  al»a  fim  liter, ac  aliqua 
•lia  quantitas  continet  aliam  tertiam  V.g.4.  i.i6i 
Aint  in  proportione  Geometrica,  quia  8.  continet 
4-ficut  1 6.  continet  ipfum  8 nempe  gemina  vice. 
Datur  duplex  propnrro  Geometrica,  Cort >,*<*» 
Dijcreta . Continua  rft  illa.qu*  cft  eadem  inter 
tres,  aut  quatuor,  aut  plurcs  numeros,  ita  ut  qui- 
libet fit  fcquens,8r  antecedens,  term  nus  relatio- 
Ois,  8e  fundamentum  V g.  4 8.  itf.  proportionem 
continuam  habent ; quod  fundamentum  4.  refe- 
ritor ad  8 vr terminum,  qui  tanquam  fundamen- 
tum refertur  quoque  ad  16.  terminum  fuum  . At 
non  continua  eft  illa  , in  qua  nullus  numerus  ra- 
tionem habet  fundamenti  fimul,  & termini,  vr  eft 
ii  Ia,  quar  intercedit  inter  a.  ad  4.  &-j.  ad  10.  St  6. 
ad  1»,  Nam  qua* libet  licet  eadem  proportio  dupla 
habet  fuum fundamentum  l.  y,  8c  6.  terminumqj 
4-  io.ij,  diftin&um  . Ctim  itaque  multat  proprie- 
tates, tum  de  Geometrica  proportione  in  genere, 
feu  inter  quantitates  corporum,  vt  qui nto,&(Vxto 
Jibro,  feu  inter  quantitates  numerorum,  vt  fepti- 
mo,  &-  oaauo,  8e  nono  ab  Euclide  explicat*  fine, 
remanet  hic , vt  folas  propnetaces  Goomctricx 
proportionis  Continua:  explicemus. 

/A. 


Non  omnes  numeri  continuari  in  fuit 
proportionibus  pojjunt . 

PRobstur.  Quia  cx  propof  4.  bb.S.  *.  prop. 

ciufdrm  ; nec  numrri  duo  nirr  k primi, 
ncctria.  aut  plurr»prnr,orrtontm  diccntci  con- 
tinuam; (i  eorum  est  ccn  fint  mterfe  primi  coo- 
tenuanin  numer  • integrw  pedunt.  Quomodo 
vero  cognoieeudum  fit , an  dati  numen  poflint 
contionari  in  (uisproportiooibuipbi  eiplicattun 
eft  propof  7. 

THEOR.  II.  PROPOS.  ir. 

Numeri , qut  ai  vr  itate  continui  propor- 
tionales funt,  primus  in  fe  multiplica- 
tus producit  tertium , &•  pri- 
mus m ternum  producit 
quartum . 

P Rabatur.  Quoniam  rnitat  peripfbm  primam 
pr  mum  metitur  t nam  vmtas,  V-  g-  ter  ac- 
cepta facit}.  Vt  itaque  referatur  }.  ad  al<um,  vt 
i . ad  }.  ter  debet  accipi  ipfe  }.  8t  ita  in  fc  multi- 
plicari, vt  fiat  9.  Adhor  autem,  vt  9,  fe  habeat 
ad  alium,  vt  i.  ad  }.  debet  ter  rurfus  accipi,  vt 
hant  ^7. 8e  fic  profequendo . fcrgo  primus  nume- 
rus poft  vnitatem  in  fe  ducendus  , vi  fiat  fan- 
dus . Secundus  autem  multiplicandus  per  pri- 
mum, vt  fiat  tectius  in  numens  ab  vastate  conti- 
oni proportionalibus . 

.*  * **  *a  * ■ ' ••  • 


THEOR. 
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THEOR.  IU,  P R O P o s,  m. 

St  inttr  duos  numeros  , aliquem  alium 
numerum  afumptum  continui  proportio, 
noles  ceciderint  numeri , quot  inter  eos, 
Cn  af amplum  numerum  cadunt,  tot , er 
inter  ipfos  medij  proportionales  cadent . 

Sint  a numero 8 . C »7.  Jfi.  48.  64  F 

continui  propor-  B 18.  14.  3%  E 
tionalc»  a.c,  pro  pri-  A 1«  ii  'D 
ma  fcrie,  & di  f pro  g 

fecunda,  Se  prima:  au- 

mero  zquali , Dico;  P 144  Q R 

quod  tot  inter  eot  cadnnt  5 20  3996  66136 

numeri tV . g.i, & b,  vel  c»  T V 

8c  rquoc  inter  quemlibet 
ipforumi,  vclc,  & num.  8,  proportionales  c*! 
dunc . 

Quod,  vt  probetur,  quilibet  {piorum  quadre - 
tur  ducendo  illum  in  fe,  Se  ex  numero  8.  fiit  qua» 
drarus  numerus  q,  8e  quadratas  numerus  P ex 
numero  a , & quadratus  numero  a.  es  nume 
ro  D ; Cum  ergo  p,  Se  q^fint  numeri  quadrati  ca« 
dat  inter  eos  medius  vnus  proportionalis  es  prop. 
8.  odaui  Euc.-  Sed  inter  t,8e  8.  cadit  vnus  medius 
proportionalis  nempe  a 1 j . quare  erit  b ad  8.  nu» 
merum»  vt  numerus  p quadratus  ad  quadratum  q. 

Idem  dicas  de  quadrato  qui  inter  fe»  Se  qua* 
dratum  q.  admittit  medium  proportionalem  vni- 
eum$  fieut  1 refpedu  numeri  8.  Quare  Q^refpi- 
eiet  R quadratum»  vt 8. numerus  refpicic  nume* 
rum  s»  ideo,  cum  iit  r ad  8.vt  pad  q,&  8.  ad  e» 
vt  qjd  R erit  cx  arquo  a ad  e » vt  p ad  a . Sed 
cum  p,  & R.  ii nt  quadrati  vnus  inter  eos  propor- 
tionalis cadit, ergo  etiam  inter  a,  &% ; Quia  ergo 
inter  a » & 8.  vel  e » 8e  8.  vnus  medius  proportio- 
nalis cadit,  vel  a,  vel  P,inter  etiam  ipfos  a,  Are 
vnus  medius  proportionai  s cadet , f.  >4.  &r  prop. 
8- 1.  8.  Idem  dicas  de  c.  Se  f,  inter  quos  duo  me- 
di) proportionales  cadent  )<J.  Se  48.  ficut  cadunt 
inter  c,  Se  8.  duo  medi)  proportionales  B,Sr  a,  vel 
ficut  cadunt  inter  f:  Se  8.  numeri  medi)  b , 8r  D, 
Quia  inter  s , & v cubos  cadent  duo  medi)  prq« 
portionales. 

THEOR.  IV.  PRqPOS.  IV. 

Si  fmt  quotcumque  numeri  continui  profor-* 
tionales  eandem  inuicem  proportionem 
dicent , tres  numeri  m eadem 
diftantilqffumpti  relifiis  rt 
intermdtjs . 

Sint  muneri  conti  na£  proportionales  1.1.48. 

16.  Jx.64.  isg.  Dico,  r"  fi  mflumeintur 
nme  tre/ numeri  im  eadem  di  flanti*  t V.  g.  ».  Se  16 . 
& ia8.  qui  relidis  duobus  accipiantur , quod  ea- 
dem proportio  adime  cB  s.  ad.  16.  qua  e fi  16 ■ ad 
118. 

.*  Probatur . Nam  vt  eft  t.  ad  4.  fuum  fequen- 
tetn  ita  eft  1 6.  «d  3 a . fuum  fequentem,  Se  vt  4<ad 
*•  ita  ji.  ad  64.  fir  tandem,  vt  8.  ad  ltf.  ita 64.  ad 
1*8.  Ergo  ci  aquo,  ita  eft  x«  «d  !$•  *d U§. 


THEOR.  V,  PROP  OS.  V. 

Trium  numerorum  continui  proportione  fe 
refpt  cientium  quadratum  medij  eft 
aquale  reftau^ulo  extremorum. 

PAtetex  propof.  10.  feptimi . Nam  numerus 
medius  in  fedudus  » qui  eft  quadratus  ex 
defin.  18  feptimi  facit  numerum  genitum  arqualc 
numero  extremorum , qui  eft  redanguium  nu- 
mericum  ,aut  planum,  vt  ex  defin.  1.  lib. odaui . 
Hoc  idem  pofTet  probari  in  quantitate  continua  ex 
propof. 1 7.  fexti, 

THEOR.  VI.  PROP.  VI. 

Si  fmt  quatuor  numeri  continui  proportio- 
nales planum  facium  ab  extremis  aquar 
le  eft  tllt  plano  % quod  ju  d medijs  . 

PAter  quoque  fiarc  propof.  ex  1 9.  propof.  fept. 

vbi  numerus  ex  multiplicatione  extremorum 
probatur*xquan  numero  ex  multiplicatione  me- 
diorum) cum  verb  inuicem  numeri  multiplican- 
tur in  plana  rediguntur,  vt  confiat  ex  def.l  odau. 
quod  etiam  eft  intelligendum  de  cubo  fado  ex 
raedlo,cui  eft  squale  folidum  numericum  fadum 
ex  extremis  multiplicatum  per  medium.  Patet 
epim,  qr.od  eum  plana  fintequaiia  multiplicata 
per  eundem  namerum  medium  faciant  idem  foli* 
dum. 

THEOR.  VI.  PROP  VII. 

* Quo  maior  eft  numerus , eo  in  ipfo  mi- 
nutiores proportiones  repertri  qutunt 
Continui  proportione  j\l>i  inuicem 
rejpoiidentes  \ **  ’ 

.*■  ■ . * • v i • { 

PRobatu reo, quia  ibi  pl ures  poflunc  innenirl 
relationes,  vbi  plura  funt  fundamenta  ; taiia 
autem  funt  ia  multitudine  malotP.^Sed  pofTunc 
etiam  inueniri  minutiores.  Nam  ea  eft  minor 
proportio,  qu*  numert»adquem  comparatur  mi- 
norem partem,  vel  partes  continet : fed  numerus 
paruus  acccptibilis  i maiori  numero  continebit 
illius  minorem  parocm , quam  numeri  miporis  , 
V.g.i.continebit  pauciores  partes  numeri  1000. 
quam  numeri  100.  cum  huius  quifiquagcfimam 
partem  ampledaturdllius  vero  quingenteftmam  . 
Ergo  io  maiori  numero  minutiores  proportiones 
reperiri  queunt . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  VIII. 

J Differenti*  funt  in  eadem  proportione, 
ac  ipfi  proportionales  m continue 
proportionalibus . . r. 

Sit  proportio contjniM 50. <5a. 7*.  Dic  odi  Se- 
renti» i..fcn.  efli:  ia  eadem  proportioac,ac 
ipfi  Kimiaii  le  fic  ede  10.  ad  li.  «c  jo.asi  Oo. 

. Pto- 
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* Probatur  • Jt*  ponitur  jo.adtfo.  vt  tfo.  ad  71. 
Ergo  diuidendo  ita  erit  j o.  ad  10. vt  60.  ad  13*  Ergo 
permutando,  ita  erit  50.  ad  do.  vt  10.  ad  12.  quod 
erat  ofteodendum  . 

THEOR.  IX.  PROPOS.  IX. 

Differenti*  corruat*  in  continuis  propor- 
tionalibus confUtuum  cum  numero 
radicali  maximum  terminum  • 

Sint  tres  termini  continui  proportionale*  4 .tf. 

9.  &r  differenti*  a.  & 3 Sitque  quidam  nu- 
merus Ouium  «qualis  numero 4. 8c  differenti*  2. 
&j.  ifti  numero  addantur.  Dico  fieri  terminum 
«qualem  termino  9.  vltimo  . Nam  fi  addamus  1. 
ipflq.qtii  differt 4.  ad  fiet  Ouium  «qualis  nu- 
merus numero  6.  8c  fic  fuccefltu£  . Ergo  cum 
omnes  termini  femper  fintxquales  etiam  vJtima 
«quali  additione  differenti*  Ouium  completus 
numerus,  vJt,mo  termino  erit  «qualis  • 

THEOR.  X.  PROPOS.  X. 

Datis  duobus  terminis  proportionalibus  di - 
wfo  maiore  per  minor  em  Quotiens  eji 
denominator  proportionis  . 

EXibeantur  duo  termini  4.  Oe  1 a.  & diuidatur 
4.  per  1 a.quockns  erit  j Dico  hunc  quoiieti- 
tem  3.  efie  dencmlna  erem  pn  portionis,  quam  hi f- 
hetJ^ad  it.  Ntmpe  4.  rcfpc&uja. «fle 

Probatur  ex  defin.  1.  feptimi . Nam  eam  pro* 
portionem  dicunt  numeri,  cum  alterius  fuerit 
cadrm  pars,  vel  partes,  & c*t.  Si  ergo  per  diui- 
fionem  exquir arur,quc  pars  fit  numerus  4.  nume- 
ri 11.  habebimus  eius  proportionem  , quare  ex 
propof.  40.  Ceptirni , pars  numeri  ri.  quar  eft  4. 
erit  i quopente  denominata , nempe  a 3.  8c  dice- 
tur tertia  pars  . ‘ic  fi  velimus  fcire,  qu«  pars 
ftt  numerus  maior  ia.  numeri  4.  quia  per  dl- 
uifioncm  4.  per  it.  habetur  minutia  — 4~  , aut-f 
habtbimus  proportionem,  quam  dicit 13. ad 4. 
nimirum  triplam* 

COROLLARIVM. 

Hinc  veri  eft ,quud  fecundus  terminus  conti- 
neat antecedentem  ipfo  antecedente  dem- 
pto,quot  vnuates  funt  m denominature  vnaabie- 
St  fic  quod  11.  minus  3-  ideft  9.  contineat  3. 
toties,  quot  vnitates  funt  in  4.  fed  dempta  vna  . 

THEOR.  XI.  PROPOS.  xr. 

* Numerus  maior  in  quacumque  propor- 
tione multiplici  continet  reliquos  omnes 
tot  •vicibus,  quot  funt  in  denominatote 
vnitates  vna  dempta  , (y  infuper  nu- 
merum d quo  denominatio  incepit . ' 

Sit  data  continua  multiplex  denominata  i 4. 

propr  rtio.q  j*  fic  3.  j a.  48.  Dico  48.  conti- 
nere relic  uo . m.nores  tricies  nempe  vna  vnitate 
minus,  qiamfint  vnitates  in  denominatore,  qui 
cR  quaternarius,  8c  infuper  numerum 3.  a quo 
incipit  fcrica 


XTIfl.  PARS  I. 

Probatur.  Nam  progrefT,  1.  e*  fuppofitione 
n.i  1. continet  quater  3.  ergo  3.  tricies  multiplica- 
tus, ideft  acceptus  quater  minus  vna  vice  xquabit 
is.  f?  cum  3.  conjungatur  numero,  a quomeepit 
proportio . ProgrefT.  fecundus  flcdicasde  nume- 
to  11.  qui  tricies  acceptus , nempe  per  denomina* 
torem  quaternarium  vnitate  mancum  multiplica- 
tus» ideft  3<S.  & iundfus  cum  ipfo  12.  «quabit  48. 
Sed  iam  hoc  ipfum  n.  habemus,quo  deficit  nume- 
rus 35.  ad  adxquandum  48  ex  primo  progrefT.  ex 
3.  tricies  multiplicato , additoque  ei  numero  ipfo 
radlcaii  3*  Ergo  numerus  48.  continebit  reliquos 
tricies,  nempe  toties,  quot  vnitates  funt  indeno- 
mliutbre  minus  vno,&  infuper  numerum  radi- 
calem,  cum  12.  tricies  acceptus  cum  3.  tricies  ac- 
cepto vna  cum  3.  radicali , nempe  12.  «quet  ip- 
fum 48.  Et  idem  dicas,  etiam  fi  fint  plures  ter- 
mini,quam  tres. 

Sic  pronuncies  etiam  (i  proportio  fit  mnltiplex 
fupcrparticularis  , fcu  fuperpartiens : V.  g,  de- 
tur 9. 24.  64.  cuius  denominator  eft  2.  Se  £■ . Si 
fubtrabaS9.i  i4-remanent  i3.3i.-f.  Quare  9.  ac- 
ceptus iuXta  denoralnatoris  vnitates  vna  exclusi, 
nimirum  I.  Se  -f , qu«  faciant  13.  addito  ipfo  nu- 
mero 9.  «quanc  24.  Ita  24.  acceptus  femci  cum 
duobus  tertijs,&  9.  cum  duobus  terttjs  addito  nu- 
mero 9.  radicali  «quant  ipfum  64. 

* Probatur  aliter  data  proportione  3.  12.  48. 
fi  dematur  3.  a 12.  erit  3.  ad  9.  Rado  denomina- 
ta a 4.  fcd  diminuto  vnitate , ideft  a 3.  Quia  er- 
go eft  3. ad  12.  vt  1 2.  ad  48.  erit  dinkeaac  3.  ad  9. 
vt  12.  ad  36.  Quare  permutando  erit  3.  ad  u.  vt 

9.  ad  36.  Se  Componendo  erit  3.  ad  .5.  vt  9.  ad  43« 
Quare  etiam  per.wMwdo  erit  3.  ad  9.  vt  ij.fumma 
aliorum  minorum  ad  43.  terminum  maximum  de- 
du  dio  primo.  Sed  3. ad 9.  habet  rationem  deno- 
minatam a 3.  ideft  a denominator,  4.  vnitate  mi- 
nuto . Ergo  et  ia  ij.fumma  ad  43  .termioum  maxi- 
mum mancum  3 . primo  termino  eandem  obtiuc  t. 

THEOR.  XII.  PROPOS.  XII. 

S umma  reliquorum  in  proportionalibus  con- 
tinuis proportionis  (uperpartnntis  , C* 
y uper particularis  exclufo  maximo  diut/a 
per  denominator  em  proportionis  differen- 
ti* ad  primum  terminum  dat  quotien- 
tem  , qui  vnitus  cum  numero  radicali 
ipfum  maximum  proportionalem  nume- 
rum facit . 

* Qlt  proportio  data  fuperparticularis  30.tf0.7ti 
iJ  cuius  denominator  proportionis  , quam  ha- 
bet differentia  10.  ad  radicalcm  terminum  30.  fit 
-f  • Dico,  uuod  fumtna  reliquorum  dempto  ma- 
ximo,quz  eft  110«  diuifa  per  f dat  quotienrcm  at. 
qui  vnitus  cum  numero  radicali  50.facit  maiordtn 
terminum  72. 

Prob.ex  8.prop.h,  ita  eft  differeda  ad  differentia 

10. adi2.vt  terminus  50.  ad  terminum  tfo.  Ideoqj 
ex  Coroll.a,  prop.19.  lib.j.  ita  erit  10.  ad  10  8e  n. 
limu J,  ideft  fummamti.  differentiarum,  quemad- 
modum 5 o.ad  1 10. fumaum  terminorum.  Verum 
fi  diuidxtur  fummaiip,  per  denominatorem  3,«c 
per  eundem  3.  terminus  30. erunt  adhuc  ex  prop. 
19.  hb.7.  quotiens  numeri  30.  adquotiente  nu- 
meri uo.  vt  jo.  ipfc  terminus  ad  fummamiro. 

Cum 
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Cum  ergo  differentia  ad  fummam  differentiaru,  Se 
quotiens  radicatis  termini  ad  quotientem  fumm* 
terminorom  obtineat  eandem  proportionem, qua 
termini  radicalis  ad  fummam  terminorum,  eric 
etiam  eadem  proportio  prim*  ipfius  d fferenti* 
ad  fummam  differentiarum,  uuz  quorientis  radi- 
caJis  termini  adquotientem  lummz  terminorum 
ex  1 6.  Jib.y.  Elem.  8e  ideo  permutande  differentia 
prima  ad  quotientem  radicalis  termini  habebit 
eam  proportionem,  quam  fumma  differentiarum 
ad  quotientrm  fumm*  terminorum  . Sed  Quo- 
tiens radicabs  termini  eft  «qualis  differenti*. 
Siquidem  diuiforeft-f  denominator  proportio- 
nis, quam  differentia  habet  ad  radicalem  termi- 
nurnex  propof, io. huius  . Ergo  etiam  fummadif- 
ferentiarum  , &r  quotiens  fummz  terminorum 
erunt  «quales  . 

Sed  omnes  differenti*  addit*  primo  termino 
condituum  vlcimum  terminum  ex  prop.g.  Ergo 
etiam  Quotiens  fumm*  termitorum  diuifore  exi- 
ftente  denominatore  proportionis  , quam  habet 
differentia  ad  primum  terminum  , additus  primo 
termino  dabit  vltimum  terminum,  vnde  quotiens 
aa.  additus  termino  jo.  conftituit  rlrimum  ter- 
minum 72.  S;c  dicas  de  proportione  fuperpartien- 
te;  Datis  enim  tribus  terminis  af.  40  64.  fum* 
ma  minorum  oj.dimfa  per  denominarorem  4 » 
qu*  fit  multiplicando  per  3.  diu  dendo  pe r f. 
dabit  numerum  39.  qui  vaitus  numero  radicali  j. 
procreabit  ipfum  maiorem  6 4.  Et  idem  argumen- 
tum valebit,  etiam  fi  plurcs  fit  termini,  rt patet. 

THEOR.  XIII.  PROP.  XIII. 

Secundus  proportionalis  ietra  flo  numero  ra- 
dicati, O*  p*tmo  dtctt  eandem  propor- 
tionem ad  numerum  radicalem  , quam 
numerus  extremus  de tr a flo  eodem  primo 
ad  fummam  reliquorum. 

Sit  data  proportio  continua  3. 11 . 48.  detraha- 
turqae numerus  radicatis,  Se  minimus  3.  i 
numero  u.fir  remaneat  9.  ficut,  Se  ab  extremo 
48.  te  remaneat  4 f.  fumma  vero  reliquorum  eft 
15.  Dico,  quod  ita  9.  eft  ad  3.  vt  refertur  pro- 
portione 45  ad  15.  fumm  im  reliquorum  . Deno- 
minator autem  proportionis  eft  4. 

* Probatur  ex  propof  11.  huius . Nam  maximas 
numerus  continet  fummam  reliquordm  tot  vici- 
bus, quot  denominator  dempta  vna  habet  vnita  - 
tes,  & infuper  numerum  primum,  St  radicalem. 
Ergo  hoc  numero  primo,  radicalique  exdufo 
continebit  tot  vicibus  ,quoe  repofeunt  vnitates 
denominatoris  vna  exclufa ; fed  Se  fecundus  ter- 
minus minutus  primocontinet  primu  tot  vicibus, 
quot  vnitates  fune  in  denominatore  vna  vnitate 
minuto  ex  propof.  10.  Coroll.  Ergo  tot  vicibus 
continetur  primus  in  fecundo  minutus  primo  V. 
g.  i- in  9.  quoc  fumma  reliquorum  in  extremo 
eodem  primo  minuto, vt  1 j . in  47 . quare  eamdem 
proportionem  dicent  ex  r.  definit,  feptimi,  Se  ita 
erit  9.  ad  3.  vc  4f . ad  15.  8e  ita  dicas  de  reliquis 
etiam  fi  plures  termini  ponantur . 

Idtm  quoque  it»  proportione  fuperpirtiente»  Se 
fuperparticulari  valet . Nara,  fi  dentur  8.  11.18. 
17.  cuius  denominator  proportionis  differenti* 
prim?  ad  terminum  radicalem  eft  4 • Ef*c  *blato 
8.  ad  is . vt  fine  4.  Se  i 17.  vt  fiat  19.  eadem  pro- 


portio 4.  fecundi  tennini  dempto  primo  8.  ad 
primum  terminum  8.  qu*  eft  extremi  dempto 
primo  »9.  ad  fummam  reliquorum  3 8. 

Prob.ex  u.h  Na  quocirns  fummz  diffcrenriarii 
cum  primo  termino  conftituit  vltimum  , creo 
ablato  primo  remanebit  quotiens  fumm*  diffe- 
rentiarum, cuius  diuifor  eft  denominator  przdi- 
dus  — . Cum  ergo  idem  diuifor  diuidat  pri- 
mum terminum  , Se  conftiruat  primam  differen- 
tum, 8e  fumma  terminorum  , 8c  conftiruat  fum- 
ma differttiaru  ,crit  fecudus  terminus  ablato  pti- 
mo.idcft  differetia  prima  ad  primu  terminum,  vt 
fumma  differentiarum, ideft  ex  propof.9.  vicimus 
terminus  ablato  primo, ad  fummam  terminorum  . 
Quod  autem  4 diuidat  primum  terminum.  Se 
generet  primam  differentiam,  patet  ex  10.  huius; 
quia  diuifo  primo  termino  per  differentiam  dat 
denominatorem  proportioni»  d fferenti*  ad  pri- 
mum terminum  . Ergo  diuifo  ipfo  termino  pri- 
mo per  quotientc,8c  denominatore  differentiam 
dabit  ex  princip.  8.  Trad.  8.  Elem. 

THEOR.  XIV.  PROP.  XIV. 

* Denominatores  proportionum  in  quolibet 
proportionali  cnfcunt  ab  vnitate. 

Sit  feries  proportionalium  4 11.  jtf.  108.  Se 
denominator  proportionis  3.  Dico,  quod  3. 
io  fingulis  proportionalibus  reperitur  crefcendo 
ab  vnitate, nempe,quod  femcl  eft  in  11.  nouies  eft 
in  \6.  nonagies  in  108. . 

* Probatur.  Nam  numerns  radicatis  4.  ter  ac- 
ceptus facit  r».  ergo  tot  partes  erunt  in  r 1.  quot 
voitatei  erum  in  3.  ergo  11.  in  fuis  parrbus  nu- 
merabit 3.  femel,  at  3*.  numerat  etiam  ter  t s er- 
go »*.  ter  ipfum  3.  numerat,  fic  108.  ter  capit 
3<*.  at  ?6.  ecr  capit  11.  ergo  ter  nouies  capit  3. 
Sic  vero  procedere  eft  procedere  continua  pro- 
portione ab  vnitate  ex  propof.  1.  huius  • 

EXPENSIO  II. 

De  fummandis  proportionalibus  Geometri- 
cis continuis . 

SVmma  proportionalium  continui  fit  etiam,  fi 
interraedij  ignorentur,  V.  g.  datis  14  Se  e 4. 
fumma  omnium,  qui  inter  14.  Se  <$4.  intercipiun- 
tur fine  interpicdijS  haberi  poteft  ; idcoque  hic 
oportet  huius  artis  fpecimen  exhibere. 

PROBI.  I/PROPQS.  XV. 

Datis  termmis  continue  proportionalibus 
primo , fecundoy  vltimo  pw*  * 

nmm  fummam  tnucmre . 

7.  ii.  768. 

*Qlnt  dati  termini  continui  proportionales  ?. 
3 1 *.  7^8.  inter  quos  intercipiuntur  48.fi:  191. 
continue  proportionales,  qui  tamen  ignoti  prx- 
fupponuntur,  cum  eorum  cognitio  in  acquirenda 
eorum  fumma  non  fit  neccflaria.  Detrahatur  ter- 
G g minus 
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minus  primos  J.  a fecundo  ia.  8e  refiduum  fit  p. 
fic  idem  terminu*  primu*  detrahatur  i 768.  & 
refiduum  fit  7 6$,  Hoc  verb  refiduum  multipli- 
candum eft  per  primum  terminum  adhibita  regu- 
la proportionum, & diuidendum  produ&utn  2*95. 
per  refiduum  fecundi  9.  Nam  quotiens  erit  »75. 
fumma  omnium  excepto  maximo.  Si  ergo  hanc 
fummam  maximo  addas,  erit  omnium  fumma  co- 
gnita roaj. 

* Probatur . Quia  ex  propof.  1 j.  huius , eft  ea- 
dem proportio  primi  termini  ad  fecundum » cui 
Ipfe  primus  demptus  fuerit  , qua:  eft  fumma: 
omnium  vfque  ad  vltimum  exclufiuc  adipfum  vl- 
tjmum,  & maximum  , cui  fimiliter  primus  dem- 
ptus fit  ;quare  plana,  ex  primo,  & vlrimo  ex  iftis 
quatuor  proportionalibus  erunt  arqualia  plano  ex 
medijs  ex  propof.  6.  huius . Quare  planum  fa- 
flum  ex  minimo , & 7(55.  maximo  erit  squale 
plano  ex  9.  fecundo , & fumma  omnium  excepto 
vitimo , vnde  fi  diuidatur  per  9.  latus  cognitum, 
planum  illud  latus  alterum  45?.  excrct , quod  eft 
omnium  proportionalium  fumma  excepto  vitimo. 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVI. 

Dato  termino  maximo  , O*  minimo  , O* 
denominatote  proportionis  fummam 
omnium  terminorum  continui 
proportionalium  inucnire . 

3.  9 • »7-  **• 

Int  dati  termini  contioni  proportionales  |. 

^9. 17,  81.  8e  denominator  3.  ex  vitimo  pri- 
mus demendus  nimirum  3.  8e  erunt  78.  qui  diui- 
denduseft  per  denominatorem  proportionis,  cui 
vnitas  ablata  fuerit,nempe  erunt  39.  qui  con- 
fundi cum  81.  eft icient  omnium  fummara,  8e  hoc 
in  proportione  multiplici ; & multiplici  fuper- 
particulari , rei  fuperpartiente  . 

Probatur  ex  prop  11.  huius  . Quia  numerus 
maior  continet  minores  omnes , quot  funt  vnita- 
tes  in  denominatore  voa  dempta  vnirate  ab  ipfo 
denominatore  . Ergo  fi  diuidatur  per  Illas  vnica- 
tes  minus  vna  prodibit  fumma  omnium  aliorum  • 

Sic  dicas  de  non  multiplici»  nam  datis  . 

8.  12.  18.  27. 

Sublato  primo  ab  vitimo  remanent  19.  qui  per 
denominatorem  proportionis  i.dtferentis  ad  pri- 
mum terminum,  qui  eft  ■—  dabit  38.  fummam om- 
nium , excepto  primo . 

* Prob.  exprop.li.h.  Nam  fummaomnium  di- 
oifa  per  denominatorem  proportionis  przdi&um 
dat  quotientem  differentiarum  , qui  cum  primo 
ipfum  facit  vltimum . Ergo  extrado  primo  , 9e 
refiduo  per  denominatorem  eundem  multiplicato 
dabit  fummam  omnium ; quia  illud  refiduum  erit 
quotiens  ex  proportionis  denominatore  diui* 
d§pte  relidus  . Vnde  per  multiplicationem  ab 
eodem  denominatore  fadam  in  priftinam  multi- 
tudinem reftitutus  fummam  omnium,  dempto  vi- 
timo exhibebit,  8c  coniundus  cum  eo  erit  om- 
nium fumma . 


m 
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EXPENSIO  III. 

} 

De  proportione  Geometrica  propaganda . 

DVplici  modo  poteft  extendi  in  infinitum 
proportio  Geometrica  , vel  diminuendo, 
vei  augendo ; ideoque  de  duplici  hac  extenfiooe 
erit  agendum . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVII. 

Datis  duobus  terminis , &•  proportionis  de - 
nominatore  extendere  proportionem , 
feu  augendo , [eu  diminuendo 
in  infinitum . 

MVltiplicetur  terminus  datus  maior  dati» 
duobus  terminis  a 8e  6 , per  denominato- 
rem proportionis  , quam  habet  minor  ad  maio- 
rem , qui  eft  j.  & producetur  terminus  maior 
tertius  18.  & fi  per  eundem  denominatorem  mul- 
tiplicetur 18.  fient  54.  8c  fic  in  infinitum  fe  au- 
gendo. 

*.  6.  18.  54.  162.  fccart. 

At  fi  cupias  eam  extendere  diminuendo  diuide 
minorem  terminum  per  denomioatorem  eundem, 
& habebis  minorem  terminum  tertium  fi 
Iterum  diuidas  producentur  —/dr  rurfus  enafeent 

. 

ia  63 

Vei  fi  dati  fint  74.  & 16%.  quoru  denominator 
proportionis  3.  fi  diuidas  per  3.  numerum  $4.  ac- 
quires tertium  terminum  18.  toext. 

Probatur  . Nam  illi  numeri  funt  in  proportio- 
ne Geometrica  5 qui  eafdem  partes  habent(ex  def. 
I.  1*7-  «Icm.  Nempe  ab  eodem  nnmero  denomi- 
natas ; cum  ergo  quilibet  V.  g.  tertius,  vel  quar- 
tus terminus  fe  augendo  comprehendat  eres  partes 
minoris  ob  multiplicationem  fleut  datus  termi- 
nus minorem  datum  comprehendebat , patet  efle 
io  eadem  proportione  ; &r  idem  dicas  de  djrninu- 
tione  . Nam  terminus  tertius  ob  diuifionem  erit 
tertia  pars  fecundi  dati , ficut  ipfe  fecundus  eft 
tertia  pars  primi  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVIII. 

Proportionem  extendere  , vel  in  avg. 
mentum  , vel  in  dimmutionem  nullo 
dato  proportionis  denominatore . 

Si  fit  proportio  extendenda  in  augmentana 
duc  maiorem  in  fe.  Deinde  diuide  per  mi- 
norem, 8e  tertius  terminas  prodibit ; quod  fi  di- 
minuendo fit  procedendum,  ducendus  erit  minor 
terminus  ia  fe,& diuidendus  per  maiorem.  Sic 
datis  la.  & 18.  fi  ducatur  18.  in  fe  fiet  524.  qui 
diuifus  per  1 a.  dabit  tertium  terminum  maiorem 
27.  Sic  fi  ducatur  12.  terminus  minor  in  fe,erit 
144.  qui  diuifus  per  18.  dabit  minorem  tertium 
terminum  8. 

Probatur  ex  proqof.j.  huius . Nam  re&angu- 
lam,  feu  planum  ab  extremis  confedum  eft  equa- 
• le 
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le  quadr.no  medi/  ; Vnde  medio  du&o  in  fe  ha- 
bebimus quadratum  talcj  quod  erit  equale  re&un- 
gulo  extremorum  ; cum  verb  vnum  ex  extremis 
habeamus  , obtinemus  latus  huius  re&anguli; 
quare»  fi  dilidatur  per  hoc  latus»  aliud  latus  pro- 
dibit, nempe  aliud  extremum ; ficutenim  redia» 
gula  numcrica  fiunt  ex  multiplicatione  laterum  ex 
defin.t<5.  fept.  Elem.  ita  habetur  quilibet  per  di. 
ntfionem  totius  ab  altero  cffe&am  . 

THEOR.  r.  PROPOS.  xtx. 

Aliqui  proportiones  per  / olam  additionem, 
vel  fubtraSionem pojjunt  extendi. 

PRobatur . Nam  talis  eft  proportio  dupla  rt  4. 

8.  16.32.  fubdudus  enim  terminus  minor 
a maiore  dat  proportionem  decrefcentem,  at  addi- 
tus terminus  minor  ipfi  minori  dat  proportionem 
crefcentcm  . 

PROBL.  III.  PRqPOS.  XX. 


THEOR.  II.  PROPOS.  XXII 

Si  fumma  proportionis  alicuius  diu/ datur 
fuccejfui  per  terminos  proportionis . 
Quotientes  in  eadem  proportio- 
ne inuerfo  ordine  ime- 
ruemur . 

Sit  fumma  I terminorum 5. continue  propor- 
tionalium s- 10.  10.40.  8o.«eper  Ipfoj  ter- 
mino* diuidutur;  habebimus  ho*  terminos  conti- 
nue proportionales  31. 1 3.  ^ , 7 , j , 

1 TT- 

* Probatur  ex  propof.tp.  feptlmi . Nam  133.  eft 
re&.ngulum,  vel  planum,  cuius  .num  latus  eft  5. 
Sr  alterum  latifs  31  .vel  10. «r  alterum  latus  13  — . 
vel  ao.Sc  alterum  latus  7 c*r.  Quare, cum 

hxc  latera  faciant  planum  femper  eundem  erunt 
in  eadem  proportione  3.  ad  10.  vt  13  — adfl. 
quod  etiam  oftenditur  ex  propof 17.  ^cxcl»  & cX 
didis  propof.6. 


DatJ  fucceffiud  proportione  fhblucendo 
altas  proportiones  fuccejftuas  referire . 

DAta  proportione  aliqua,  fubdiiqatur  minor 
a maiore,  & ordine  eodem  differenti*  no- 
tentur.,Na  illx  in  eade  proportione  erut  V.g.den- 
tur  proportionales  2781. 143.  729.  & 2187.  cre- 
fcentes  in  tripla  proportione;  Si  dematur  conti- 
nui minor  i maiore  erunt  differenti*  54.  l6t. 

f6,8c  1458.  fimiliter  in  tripla  proportione , & 
rurfus  horum  proportionalium  fumantur  diffe- 
renti* , erunt  eodem  modo  proportionales  j vt 

108.314.97»- 

Probatur . Nam  ex  23.  propof.  feptiml  . It* 
dicunt  proportionem  numeri  proportionales,  vt 
eorum  panes  aliquot*, qu*  funi  in  eadem  propor- 
tione: Quando  vero  aufertur  terminus  minor  1 
maiore  aufertur  pars  aliquota,Ytpote  quod  fit  ma- 
ioris pars  aliqua,  quam  numerat  denominator  ; 
vt  j.  eft  pars  aliquota  numeri  9. & 9.  numeri  27. 
Ergo  reliqua:  partes  aliquot* , qu*  fuperant,  di- 
cent eandem  proportionem . Probatur  etiam  ex 
propof.  huius  8. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXI. 

Data  ferte  proportionali  alias  feries  dtur- 
dendo  rtperire . 

ASfame  quemlibet  numerum  diulforem  V.g. 

4 & datam  feriem  partire  »7.  81.243.729. 
habebifque  6 4,  20 -i , 60  4 » 182  f , & rurfus 
hos  diui das, habebis  alios  proportionales  in  eadem 
proportione  in  infinitum  . 

Probatur  ex  eadem  propof.i8.1.j.  & 7.  vel  8. 
huius . In  eadem  enim  proportione  funt  totum, 
te  partes . 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  eft,  quod  fi  horum  proportionalium  po- 
ftremo  repertorum  fummam  diuifcris  per 
eofdern  proportionales,  efficies  rurfus  alios  in  ea- 
dem proportione,  8f  li  horum  fummam  rurfus  per. 
hos  diuifcris,  alios  inuenies  in  infinitum. 

COROLLARIVM  Ifc  A 

Hinc  quoque  fatis  faciemus  exquirenti  duos 
proportionales , quorum  fumma  aqualis 
fit  numero  vnius  in  alterum  procrcaA*  Nam 
fumptls  proportionalibus  duobus , &colle&is  ia 
fumma,  ea  dabit  diuifa  per  eofdem,  duos  quotien- 
tes proportionales  , quorum  fumma  aqualis  erit 
numero  ex  multiplicatione  vnius  in  alterum  pro- 
creato . 

Sic  suptis  numeris  4.8*  8. quorum  fumma  1*. di- 
uifa per  4.  dabit  3.  diuifa  per  8.  dabit  1 4- 1 quo- 
rum fumma  4 4 eft  aequalis  numero  per  mutuatu 
multiplicationem  effe&o:  Nam  l4  3»  >nui- 
cem  multiplicati  dant  47-  • 

* Probatur.  Cum  enim 3.  multiplicans 4.  refti- 
tuat  is.fr  multiplicans  I 7 faciat  4 4 erit  eadem 
proportio  1 4*  ad  4*  quam  4 -j-  *d  1 2. 

Rurfus,  cum  fit  quotientium  1 ad  3.  vt  4 ad 
8 cx  przccd. vel  CX17. 1.9. erit coponcndo  1 4 ad  4, 

7-,  fummam, vt  4.  ad  12.  quare  permutando  erit 
quoque  14  ad  4.  vt44  fumma  ad  12.  Cum  ergo 
4-7  quatenus  fumma,  & 4 ~ , vt  genitus  ex  mu- 
tus proportionalium  multiplicatione  3.  & 1 4 ha- 
beat eandem  proportione,  quam  1 4*  *d  4>ad  eun- 
dem numerum  1».  erit  idem  numerus  genitus  ex 
proportionalibus,  te  collectus , vel  fumoiatus  ab 
ipfis  ex  propof.9,  Elem.  iib.J. 

EXPENSIO  IV. 

De  proportionalibus  in  Geometrica  propor- 
tione interferendis . 

INterpofitio  proportionalium  dificilis  eft  maxi- 
mi fi  in  prolixam  feriem  proportio  debeat  ix- 
Cg  a tendi 
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tendi  » cum  non  inter  quofcunguc  numeros  nu- 
meri proportionale*  cadant,fed  folum  planos, vel 
foi  idos  fi  miles.  Vndecum  fyrocedendo  tandd  pla- 
ni diffimiles  euadant,necefie  eft  tandem  incidere 
in  laboriofas  fra&iones,vt  patebit  experimen- 
tum capienti. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXIII. 

Inter  duos  numeros  conjhtuere  medium 
Geometrici  proportionalem . 

Sint  dati  duo  numeri  3.  Se  75.  inter  quos  repe- 
riendus  fit  medius  proportionalis  . Multipli- 
centur fimul, & fit  numerus  multiplicationis  225. 
cuius  radix  quadrata  I5.eft  medium  proportiona- 
le, & 3.  ad  15.  erit  in  eadem  proportione,  aci J. 
ad  7?.  Et  fi  rurfus  velimus  (cire  15.  & 75.  quem 
medium  proportionalem  habeant»  multiplicabi- 
mus eodem  modo  numeros  exhibitos, & fubduce- 
mus  radicem  quadratam,  qux  erit  3 3 -7-  proxima, 
fcd  non  vera,  cum  numerus  ex  datorum  nume- 
rorum multiplicatione  exerens  non  fit  quadra- 
tus t Ita  ergo  erit  15.  ad  33  -7  , vt  3)  7 ad  7?. 

Probatur  ex  propof.3.  huius . Quia  enim  qua- 
dratum medij  eft  zquale  plano  extremorum*  hinc 
cftqubd  cx  mutua  multiplicatione  duorum  nume- 
rorum , quos  extremos  volumus  rffe  proueniat 
numerus zqualis  quadrato  medij:  V nde  cx  eo  de- 
duda  radix  quadrata  erit  latus  numericum  illius 
quadrati , Se  ideo  dicet  eandem  proportionem  hoc 
latus  Tuis  extremis,  cum  fit  latus  quadrati  zquali* 
plano  extremorum. 

‘PROBL.  II.  PROPOS.  XXIV. 

Ihler  ctuos  datos  numeros  plures  proportio- 
nales numeros  inter/er  ere. 

A Datis  duobus  numeris  8 1 A 1x96.  extrahe- 
mus radices  quadratas  9.  Se  3 6.  8e  Iterum 
ex  iftis  radices  quadratas  3.  te  6.  fi  fieri  pofln. 
Deinde  multiplicandx  radices  ipfz,  vtintermedi/ 
proportionales  prodeant ; fic  multiplicata  radix 
quadrata  3.  cum  9.  dabit  27.  & 6-  cum  35.  dabit 
216.  St  habebimus  duas  feries  numerorum  ab  vni- 
tare  continue  excrelccntium  ex  propof.2.  huius » 
deinde  fubfcribendx  fingulis  datis  fur  radices, & 
proportionales  ordioatim  decrefeentes.  Se  hinc 
multiplicandx  inuerfo  ordine,  max:ma  cum  mini- 
ma, maior  cum  minore  , mediocris  cum  medio- 
cri ,&r  cxt.  Nam  numeri  produ&i  dabunt  medios 
proportionales  j Ita  6.  multiplicatus  cum  17.  da- 
bit fecundum  proportionalem  161.  Se  3.  cum  »16. 
tertium  proportionalem  648.  Se  9.  cum  3 6.  nume- 
rum 3 24. 

Probatur  bxc  operatio  ex  propof.p.lib.8.elem. 
N am  tot  cadunt  medij  proportionales  inter  duos 
datos  numeros  ,quot  inter  vtrumlibet  ipforum  , 
& vnitjtcmj  Ctlmergo  inter  vnitatem,&  81.  Ifl- 
uenti  fint  cadere  27.9.  Se  3.  & inter  12 96.  cade- 
re 216. 3 6.  6.  Ergo,  Se  inter  81.  Se  12 96.  tot  me- 
dij proportionales  cadent  nempe  tres.  Patet  au- 
tem ex  illa  propoficione ; quod  ij  ipfi  funt  qui  ex 
mutua  , Se  alterna  multiplicatione,  maximi  cum 
minimo,  & cxt.  fiunt . 
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81.  1 61.  3x4.  <$i$.  1296. 
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Nara,  vt  ibi  probatur,  habent  intermedij  ea*1» 
proportionem  , quam  3.  ad  6.  Cum  ergo  3.  mul- 
tiplicando 27.  produxerit  81.  ergo  6.  multi- 
plicando eundem  27.  producet  fecundum  propor- 
tionalem, qui  fe  habeat  ad  primum,  vt  3.  ad  6-  «X 
propof.  17.  feptimi»  cum  idem  numerus  27.  mul- 
tiplicet 3.  & 6.  Verum  non  omnis  numerus  tali* 
eft  naturx , vt  xquali  proportionalium  numero 
diftet  ab  vniute,  ac  alter  datus,  nec  talis,  vt  radix 
quadrata  ab  eo  extrahi  pofllt . Vndc  vt  plurimum 
laboriofa  erit  bxc  operatio , Se  non  pr^cifa  ; nifi 
forte  numeri , inter  quos  medij  proportionales 
defiderantur  ab  vnitate  continua  proportione  ex- 
crefcane . 

ROM.  III.  PROPOS.  XXV.’ 

'Numerum  datum  in  partes  i axi  a datam 
proportionem  proportionales  dijbtbuere . 

Sit  datus  numerus  99*.  qui  diuidendus  fic  in 
partes  quinque  habeotes  proportionem  du- 
plam difponantur  numeri  quinque  etuldcm  pro- 
portionis 2.  4.8. 16.  32.  quorum  furoma  fi;  6u 
per  hanc  fummam  diuidatur  numerus  992.  Se  ha- 
bebimus numerum  16.  qui  multiplicatus  per  ter- 
minos prxdi&os  dabit  partes  quxfitas  37.64. 128. 
236.312.  quxfimul  conflatx  reftituent  nome* 
merum  992. 

* Probatur  autem.  Quia  fumma  proportioni 
lium  continet  omnes  proportiona!e$,fimul:  Quo- 
tiens vero  i diuifione  numeri  dati  991.  proue- 
niens,  qui  eft  16  fecat  ipfum  in  «ot  partes  , quot 
vnitates  funt  in  fumma  proportionalium,  qux  eft 
62.  quia  16.  multiplicatus  per  62.  facit  992.  Er- 
go,fi  fumma  hpc  62.  habet  tot  vnitates, quot  vni- 
tates reperiuntur  In  omnibus  proportionalibus, 
«tiam  numerus  datus  992.  capiettoe  vicibus  16. 
quot  vnitates  funt  in  omnibus  proportionalibus» 
Et  quia  ita  eft  I.  ad  6*.  vt  itf.  ad  99 2.  etiam  com- 
pofitus  1.  & I.  Ideft  multiplicatus  per  2.  ad  62. vt 
eodem  modo com politus  16.&  16.ad992.ex  prop. 
24.  lib.7.  elem.  & fic  de  alijs  . Ciim  ergo  fit  qui- 
libet proportionalis  2.  4.  Se  cxt.  ad  62.  vt  32.  Se 
64.  Se  cxt.  ad  99»*  fimul  omaes  ex  prop. 

24.1ib.7.elem.  proportionales  2.  4. Se  cxt.  ad  6t. 
erunt  vt  omnes  fimul  32.  64.  Se  exter,  ad  992. 
fed  illi  funtxqualescx  Thcfi  numero  6z.  vtpote 
fux  fummx,ergoctiam,8r  ifti  52.64.  Se  cxt  erunt 
xquales  numero  992. 

Quod  veri  32  64.  8e cxt.  fint  proportionale*, 
vt*.  4. &czt.  Prob.  quia  per  eundem  numerum 
16.  multiplicati  fuere,  vnde  ex  17.  lib.7.  ita  erunt 
multiplicati  a.  ad  4.  vt  geniti  5 »ud  64. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

Numerum  extremum  intermijjls  multis  met 
dijs  in  proportione  Geometrica 
repertre. 

Sint  dati  aliqui  termini  3,  9. 1?.  8,.  pofTum re- 
petite alium  ,187,  qui  Jiilct  ab  81.  duobu. 

interme- 
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Intermedijs  »4?  * 7X9 • ipfe  vicimus  81.  diftat 
J J Id  vciocXccutioni  mandatur  multiplicando 
8i.in  fc.ar  diuidendo  per  primum  3.  & difpofiti 
ln  feriem  erunt . 

9.  »7.  81.  14J.  7*9.  1,87. 

Probatur . Quia,  ita  ex  p-opof.4-  Huius,  3.  eft 
ad  8i.vt  81 . cftin  proportione  ad  alium  fcqucntfc 


geometrica: 

duobus  In, trmiffispnm,.  di/hubs.  Erooex 
propol.  f. huius quidratumn  medio*..  eft 
le  plano  » rstrcrau  . Quare  dluifum  per  |«„,  , 
dabit  alterum  latu.  ai87.quoddiltat  ab  8Uuobu, 
intcrmiflis » «r  d }.  quinque  intermiUti . Vnde 
potent  reperre  ab  hoc  dillaote  quinque  terminis 
multiplicando  1187.  in  fe,  le  diuldendo  per  } lec. 


■ f 

TRACTATVS  XIV • 

PARS  SECVNDA. 


De  proportione  Arithmetica . 

Ogoatio  arda  intercedit,  vt  videbimus,  inter  Arichmeticam, 
6C  Geometricam  proportionem  , vt  altera  alteri  rite  de- 
ieruiat , 8 C operationibus  alterius  feduld  miniftrec  ; Ideo 
po  I tractationem  proportionalicatis  Geometrica  ftatim 
A.iclmictitx  difeurfus  lubncdendus  cft  . 


EXPENSIO  I. 

De  proprietatinhus  Arithmetica  profor* 
lionis. 

STmiles  funt  cffr&lones  Harum  duarum  propor- 
tionum Arithmeticae , te  Geomrtric*  , ntfi 
quid  huma  multiplicatione,  te  diuifione.vt  pluri- 
mum ionotefcunc, ‘illius  ex  fubtra&  <*ne»  8r  addi- 
tione . Proportio  *er6  Arithmetica  confidit  in 
«qualitate  exerfluum  * vt  vna  excedat  aliam 
coJem  exccflu.quo  h*c  aliam  *xredit  . V.  g.  nu- 
m rus  8.  excedit  6.  eodem  exceflu , nempe  duali- 
tate , ficut  6.  excedit  4.  quia  ergo  ifti  tres  numeri 
4.  6. 8c  8.  «quali  exceflu  dualiutis  fe  fuperant,di- 
cuntur  Arithmetici  proportionales . 

prxalf  I.  Sed  in  primis  notandum , quod  fi 
fint  numeri  quotcumque  Arithmetico  ioteruallo. 
Te!  etiam  quocumque  incerto  erefeentes  , vel  de- 
<refcente5,qullibrt  maior  eft  «qualis  minori , te 
omnibus  inceruallis  numcricis , quibus  diftant 
V.g. 

Sint  7*  »*  «7*«**7*?M7*  & **• 
Dico , quod  37.  eit  «qualis  numero  7.  fi  tamen 
ei  addatur  interuallum*}.  toties  quot  interca- 
pedines fu ot  inter  7 .te  ?».  qo*  ftcllul is  notat* 
foot,  & fiint  fex  . Si  ergo  multiplicetur  f.  per  6. 
te  fiunt  30. te  addatur  numero  7*  «unt  J7-  qnod 
patet  i quia  tot  *icibus  i numero  7.  exercuit  37. 
per  additionem  numeri  interualUris  y. 


THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Si  fint  (juatuor  quantitates  continua  propor • 
tione  Arithmetica,  excrefcentesjumm* 
medtorum  cft  xqua^  fummx 
extremorum. 

* P\  Entur  quatuor  numeri, qui  fe  fuperene  «i 
qualiter , nimirum  ternario 8.  it.  14.17. 
Dico  quod  additi  8. 8e  17.  faciunt  eundem  nume* 
rum.quem  additi  fimul  faciunt  11.  8e  14.  nimi- 
rum 2?« 

Probatur . Numerus  8.  exereuit  vfque  ad  nu- 
merum 1 4*Per  continuam  additionem  f qualis  par- 
tis ideft  ter  nari; . quifemei  additus  eft  numero  8. 
vt  fiant  r t.  gemina  Tice  numero  8.  iterum,  vt 
fian;  14.1‘uxtj  'nterualloru  multitudinem, quibus 
ab  8.ditlat  it.Ar  14.  vt  prznotaui  inpreaflr.  ergo 
ternarius  additus  trr  ipfi  8.  femcl  in  11.  'te  iterum 
bis  in  I4.faciune medios. 

Sed  etiam  ter  idem  ternarius  additus  eft  pri- 
mo 8.  vt  fieret  extremum  17.  femel  quando  ex- 
creuit  ab  8.  ia  11.  femel  cum  exercuit  abir.in 
14.,  Ar  femel  cum  exereuit  i 14.  in  17.  iuxta 
tria  interualla,quibus  diftat  i primo  8.  Cum  ergo 
ter  ternarius  additus  pr  mo  numero  8.  duplato 
faciat  duos  medios,  & ter  additus  eidem  8.  faciat 
extremum,  patet,  quod  duo  medi;  fimul  erunt  *- 
quales  primo,  8e  extremo  j cilm  tam  medi; , quam 
extremus  cum  primo,  componantur  ex  primo  bis 
accepto,  «f  ex  tribus  tcrnarijS . 
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Quamobrem  numerus  radicalis  multiplicatus  pC* 
numerum  interuallorum  minus  vna  vnitatc»V.gv 
per  7.  vt  fit  14  iundus  vltimo  termino  34.  erit  e* 
qualis  numero  n5.  ex  multiplicatione  interuallo* 
rum  8.  & humeri  radicalis  2:  & numero  difficren- 
ciaru  ?t.f  48.  Ergo  etiaerit  aequalis  numero  coo^ 
furgenti  ex  multiplicatione  fecundi  termini  6. 
cum  numero  interuallorum } quem  ex  primo  pro* 
grcffi.  probauimuj  equale  numero  diffcrentiali  3». 
&ltf.radicali  per  inceruallorum  numeru  multipli- 
cato* & in  vnam  fummam  redado,ideft  eidem  48. 


THEOR.  ii.  P ROP*  II. 

Stfint  tres  quantitates  continua  proportione 
Arithmetica  fe  refptcientes  duplum 
mcdij  eft  aquale  fummce 
e^tr  emotum , 


Sint  tres  quantitates  7. 11. 15.  quae  proportio^ 
nc  Arithmetica,  nempe  aequali  crcfcanc  aug- 
mento, 8t  medii|m  1 1 . dupletur . Dico , quod.  hoc 
duplum  erit  * quate  fumm*  extremorum  . 

* Probatur.  Nam  diximus  propof.  anteced. 
quod  terminus  tertius  componitur  cx  duplici  ad- 
ditione arqualis  partis , qua:  hic  eft  quaternarius 
bis  additus  numero  primo  7.  Numerus  vero  fe- 
cundus Arithmeticus  ex  numero  eodem  7.  & fim* 
plici  additione  arqualis  partis,  nimirum  quaterna- 
nari  j ; Ergo  ii  bis  accipiatur  hoc  duplum  conftans 
gemino  quaternario  , & gemino  numero  radicati 
'j,  erit  aquale  extremo, primo  ei  addito,  qui  etiam 
femel  continet  primum  cum  gemina  parte  equali, 
nempe  quaternario ; & fic  faciet  fummam  , qua: 
bis  continet  primum,  & bis  partem  pqualem,  qui 
proportio  augetur  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

Si  fit  quolcunque  numeri  Arithmetico  inter- 
uallo  crefcetttcs , feu  decrefcentel,  primus 
multiplicatus  per  numerum  interuallo- 
rum minutum  vnitate  iunfltts  cum  vlti- 
mo erit  aqualis  fecundo  multiplicato  per 
intcrualloru+mtmcrum  totum  . 


THEOR.  IV.  P.ROPOS.  IV. 

Numeri  proportione  Arithmetica  proceden- 
tes, dempto  radie  ali,  ita  quilibet  ad  Se- 
quentem eft  in  proportione  ,vt  numerus 
inleruallivniusad  numerum  inter ualli 
alterius. 

Sint  numeri  1t  St  iot  14,  IS,  ,j 1 1(5,  30,  34. 

38.  4 a.&  numerus  interceptus  inter  quem* 

libet  eorum  fit  4.  Dico,  quod  fi  4 r, umeris  immedia- 
tls 34.de  38.  numerus  radicalis  expungatur,  vt 
fiant  31.  A'  interuallorum  numeras  8.  qui  me- 
diat inter  primum  a.&  34  dicit  tam  proportionem 
Geometricam  ad  3».  quam  9.  numerus  interuallo- 
rum medians  inter  primum  a.  & fcquentem  38. 
dicit  ad  38.  numero  radicali  dedudo,  fdeft  ?*• 

* Prob.  Nam  4 odies  continetur  in  3».ex  primo 
notabili  huius, toties  nempe  quot  funt  intcrualla» 
ficut  eodd  modo4.  nouies  continetur  in  38.  ergo 
numerus  odonarius  interuallorum  quater  conti- 
netur in  3»'.  ficut  numerus  nouenarius  interual- 
lorum quater  continetur  in  3 6.  Quare  cum  8.  & 
9.  per  eundem  4.  multiplicatus  fit : ita  erit  8.  ad 
9.  vc  3».  ad  |5.  ex  propof.  1 7.  lib.7.  Elem. 


*C  Jt  «AIO*,4*l8*11*l6*3°*34^.na- 
merus  interuallorum  fit  8.  quf  ftellulis  no- 
tantur. Dico,  quod  fi»,  multiplicetur  per  nu- 
merum interuallorum  vna  vnitate  abiedi,  nempe 
per  7.  Aiungatur  extremo 34.  quod  eft  arqualis 
facundo  6.  multiplicato  per  interuallorum  nu- 
merum 8. 

* Progrcffi.  I.  Si  primus  terminas  ».  multipli- 
cetur per  8.  numerum  interuallorum  , A fiat  \6, 
& fi  per  eundem  8.  multiplicetur  numerus  diffe- 
rentiae 4. 8e  fiant  ja.ifti  duo  numeri  colledi  erunt 
«quales  numero  illi, qui  ex  multiplicatione  fecun- 
di termini  V.  g.  6.  cum  numero  interuallorum 
eodem  8.nafcitur,  qui  erit  48.  Patet,  quia  6.  co- 
ponitur  ex  4 Interualii numero,  & a.  primo  ra- 
dicali j vnde,  fiue  feorfim  , A deinde  iundi»  fiue 
fimui  multiplicati  eandem  fummam  efficient  48. 

Progr.a.  DifFerentif  numero  4.multiplicato  per 
S.Sddito  a. radicali  eft  jqualis  numerus  vltimus  34 
xe  primo  prfaff.  Ergo  abiedo  numero  radicali  i 
multiplicato  numero  differcntiaJi,vt  reflet  3*.re- 
manct  34.  numerus  vltimus  illo  31.  maior  in  ipfo 
numero  radicali : Quare, A fi  adderetur  vtrifq;  nu- 
merus ex  intcrualloru8.Anumert  radicatis  1 mul- 
tipl  catione  cofurgcs,qui  eft  1 <5. adhuc  effiet  maior, 
ita  audus  vltimus  terminus  eodczqualiter  audo 


COROLLAR1 VM 

Hinc  eft,  quod  planum  ex  medijs  8.  & fit 
«quale  plano  extremorum  9.  A*  32. 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Numeri  proportione  Arithmetica  proceden- 
tes eandem  dicunt  proportionem  Geome- 
tricam quilibet  ad  juuvt  numerum  in - 
teruallorumy  fi  tamen  ab  eis  numerus  ra- 
dicatis dematur  . 

PRobatur  . Nam  data  eadem  numerorum  ferfe, 
qua:  in  prarcedeoti  propofitione  $ oftenfum 
eft  »•  ita  effie  numerus  interualli  8.  ad  numerum  9. 
interualli  alterius,  vt  ja.  Arithmeticus  ad  fequf- 
tem  numerum  Arithmeticum  3<S.i  quibua  tamen 
Arithmeticis  demptus  fuit  numerus  radicalis  a. 
Quare,  & •vicifflm  erit  32.  ad  8.  vt  36.  ad  p«.  nume- 
rum interuallorum . 


numero differentiali  3a  in  ipfo  a.radicali. Quam- 
obrem , vt  fit  squalis  demendus  eft  d 16.  nu- 
merus ipfe  radicalis,  A ita  erit  14.  nempe  nume- 
rus 2.  radicalis  muitipJ’ catus  non  per  8.  fed  per 
numerum  ?ua  vnitate  mituiem , nempe  per  7, 
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THEOR.  VI.  PROPOS.  VI. 

* Si  aliquis  terminus  Arithmeticus  maior 
multiplicetur  per  numerum  inlcruallo- 
rum  carentem  vna  vnitate,numerut  pro- 
duchts  addito  ci  termino  radicalt  e /l 
aqualis  numero , qui  fit  ex  eodem  nu- 
mero intcruallorum  toto  , &•  termino 
immediato  minori . 


*C  It  eadem  difpolitio  terminorum  , qu*  prius 

> a*  «.  io.  '4.  '*«  }°*  *4.  4** 

& numerus  mteruallorum  inter  2.  & 3»-  9* 

Dico,  quod  fi  multiplicetur  38.  per  9.  minutum 
vna  vnitate  videlicet  per  8.  procreabitur  termi- 
nus 304.  cui  fi  addatur  terminus  radicatis  ».  effi- 
cietur *qua'is  numero  306.  qui  fit  ex  multiplica- 
tione totius  numeri  intcruallorum  9.  cum  minori 
34.  termino  A rithmetico  immediati  fequente . 

Probatur.fi  dematur  a duobus  terminis  Arith- 
meticis 34.  8t  38.  terminus  radicatis  1.  dicent  pro- 
portionem ad  inuicem,  vt  numerus  interuallorii  » 
ex  prarced.  propofitione,  fic  ita  erit  8 . ad  3 a • vt  9. 
ad  36 . Quare , 8c  plana  eorum  erunt  aequalia, 
nempe  produdu  cx  31.&  9.  ac  produdum  ex  8.& 
36.  ex  CorolU  prarced.  qua-  funt  a88.  Si  vero  lin- 
gulis addatur  terminus  radicalis,  8r  fiat  34.  & 38. 
& deinde  multiplicentur  per  9.  numerus  3 4.  vt 
fiat  30 6.  & per  8,  numerus  38.  & fiat  304  addet  9. 
ei  plano  ex  3*.  tot  terminos  radicalcs,  quot  ad- 
dit 8. 8r  inluper  vnum  terminum  radicalem,  & fa- 
ciet 30  6.  Quare  maior  terminus  38.  multiplica- 
tus per  numerum  interuallorum  minus  vno.vt  eft 
8.  reftituet  numerum  addito  termino  radicati  a. 
xqualem  ei  numero,  qui  fit  ex  multiplicatione 
termini  immediate  minoris  34.  & toto  numero 
interuallorum  p.vtett  30 6. 

COROLL  ARIVM 


ELlicitur  hinc,  qubd  idem  euenitetiam.fi  duo 
numeri  dati  Arithmetici  non  fint  immedia- 
ti; (ed  fecundum  diftantiam,  ita  interualla  fuman- 
tur . V.  g.  fi  clligeres  30.  & 38.  interualla  eflf  nt 
7.  inter  30.  Sc  primum  radicalem,  81  inter  38.  in- 
ternalia  effient  9.  cum  ergo  ita  Je  habeat  7.  ad  a8. 
vt  9.  ad  36  dempto  videlicet  ab  vtroque  numero 
radicalt  ; fequitur , quod  planum  ex  medijs  9. 
8c  fit  aequale  plano  «X  extremis  , nimirum 
7 * jS  atUito  veta  vtriq;  numero  radicall  per  in- 
terualiorum  numerum  multiplicato  proludus 
continebit  infuper.quioriiura  9.  & >8.  nouem 
numero»  radicalcs)  qui  veroa  7 & j6.leptera  in- 
fuper  numeros  radicales  i Vnde  ent  ei  xqualis, 
fi  bia  addatur  numerus  radicalis  . 

^ THEOR.  VII.  PROPOS.  VII. 

Inter  quofeumque  numeros  Arithmetici  dtf- 
pofitos  eadem  eft  nti>  Geometrica  tnter- 
ualh  ad  inter uallum , au*  differentia- 

rum ad  differentias  . 


s 


Int  numeri  J*?*?#?*1 
uallamter  3*&*7* etunc 


iter- 

iub- 


arithmetica: 

ducio  3«  a 17.  prodibit  14.  fic  inter  quofeumque 
alios  inter  7.  & r 13.  differentia  eft  6.  interualla  3. 
Dico  itaque,  quod  ita  7.eft  ad  3.  vt  I4.ad  tf.  nempe 
numeri  interuallorum . & differentiarum  numeri 
in  eadem  proportione  funt . 

* Probatur.  Nam  multiplicato  numesodifferen- 
tiali  ex  pracaffi.  l per  interualla,  dat  differentias* 
omnes,  quibus  diftat  vnus  terminus  ab  alio.  Sic 
X.  multiplicatus  per7.dat  differentiarum  nume- 
rum 14.  & idem  a.  multiplicatus  per  3.  dat  dif- 
ferentiarum numerum  6.  nempe  differentias  om- 
nes, quibus  9*  diftat  a 3.  vei  17.  diftat  i 3.  Ergo 
ex  17.  lib.7.  Eiem.  cum  numerus  tateruallorum 
per  eundem  numerum  a.  multiplicatus  producat 
numerum  differentiarum,  habebunt  eandem  ra- 
tionem geniti,  & multiplicati.  Vnde  ita  erit  3, 
ad  7.  numeri  interualiares  multiplicati , vt  6.  ad 
14.  differentiales geniti. 

COROLL ARIVM 

Hinc  eft, quod  permutando  fit  quoque  nume- 
merus  interuallaris  ad  differentias  aggre- 
gatas nempe  3.  ad  5.  vt  7.  ad  14. 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  VIII. 

Numeri  Arithmetici  procedentes, fi  squaliter 
remoti  ah  extremis  addantur  fimul , tlli 
omnes  funt  squales . 

Qlt  feries  7.  II.  1j.19.a3.  »7.  Dico 7.  8e  27. 
i7  effie  xquales  additi  fimul  numeris  U.&23. 
ficut  etiam  1 j.&  1 9 additi  fimu!,qui  funt  xquali- 
ter  remoti  ab  extremis . 

* Probatur.  Nam  tantum 7.  8c*y.  faciunt 34. 
ad  quem  numerum  ad  hoc , vt  perueniat  numerus 
33.  deficit  ei  4.  nempe  numerus  interualli  ,quo 
termini  diftant,  & primus  terminus  ,*  at  numerus 
11.  continet  ambos  , ergo  additus  13.  facit  34. 
fic  19.  vt  perueniat  ad  4.  deficit  ei  numerus  in- 
terualli gemini  4.  & 4.  &r  primus  7*  numerus 
vero  tj.  vtpote  duobus  interuailis  a primo  diftans 
4.  & 4 continet,  & 7.  Quare  additus  numero  l J. 
conficiet  34.  Sc  fic  de  alijs . 

EXPENSIO  II. 

De proportionalibus  Arithmeticis  continuis 
in  imam  fummam  colligendis. 

FAciliis  trahuntor  in  opus  Arithmetici  pro- 
portionales , quam  Geometrici  ; cura  fa- 
la additione,  «e  lubtrafiione  traaentur. 

PROBL.  I.  PROPOS.  IX. 

Arithmeticos  proportione  continua  proceden- 
tes ; tum  pares , tum  impares  in  imam 
fummam  colligere  dato  vllimot0-  primo, 
(T  ttr minorum  numero . 

Sint  dati  quicumque  termini  Impare»  propor- 
tione Arithmetica  procedente»  V.  g.  feptem 
4.  7.  to.  15 . t6.19.aa.  Oportcatque  omnium 

lum- 
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fummS  nofcere.  Vltimus  terminus  si.iungaturcu 
primo  4.  Kr  fit  28.  diuidatur  deinde  in  geminas 
partes, quaru  vna  fit  14.  numerus, qui  per  numeru 
terminorum  multiplicetur  nempe  per  7.  dabit 
iummam  omnium  91. 

Si  vero  numerus  terminorum  par  fuerit  7.-II. 
Ij.  19.  23.  27.  Addatur  fimiliter  vltimus  termi- 
nus primo,  vt  fiant  34.  8c  multiplicetur  per  nu- 
cieium  dimidium  terminorum  3.  vt  fiant  102.  & 
erit  omnium  fumma . 

* Probatur  . Nam  additi  numeri  «que  ab  extre- 
mis remoti  funt  omnes  zquales  ex  propof.8.  qua- 
re Arithmet.mimerus  iundus  primus  extremo, Pe 
multiplicatus  per  numeru 
terminorum  zquabit  nu-  F E A B C D 
merum  planum  omnium  ****** 
numeroru  fimul  vnitorum,  ****** 
qui  arqualiter  remoti  fint  ****** 
ab  extremis  , & fadi  fint  3 * * * * * 

omnes  zquales  V g 3. 5-7-  ****** 
9.  ii.  13.  fadi  fint  omnes  * 5 * * * * 

zquales  , nempe  minimus  ****** 
3.  per  adiedfonem  maximi  * 7 * * * 

U.  8e  maximus  13.  per adie-  ****** 

dionem  minoris  3.  Item  * * * 9 * * 

fequens  minor  y.  per  adie-  ****** 
dionc  penultirai  9.  Sicut,  * * * * II  * 

& p.penultimus  per  adie  ****** 
donem  minoris  y.  erunt  * * * * * 13 

fex  numeri  zquales  i*,  qui  * * * * * 

multiplicati  per  6.  dabunt  ****** 
planum  numerum  96.  qui  ***** 

eft  fumma  omnium  fexco-  13  II  9 7 J } 

flantium  vnitatibus  l6.quia 
ergo  numerorum  ita  additoru  fumma  eft  numerus 
16. per  numerum  terminoru  multiplicatus, 8c  addi- 
ta eft  medietas  j dum  finguli  fuis  correfponden* 
tibus  additi  funt,  tot  enim  funt  additi, quot  erant. 
Ergo  fumma  omnium  erit  d midia  huius  plani  nu- 
meri , nempe  48.  fed  fi  dimidium  terminorum 
multiplicetur  cum  vltimo  16.  generat  dimidium 
plani  numeri,  ideft  48.  Ergo  vltimus  terminus 

V.  g.  13.  additus  primo  3.  vt  fiat  16.  multiplica- 
tus cum  dimidio  terminorum  , vt  fint  48.  erit 
omnium  fumma  . Quod  autem  dimidium  termi. 
florum, cum  vltimo, addito  primo  multiplicatu» 
producat  dimidium  plani  ex  toto  numero  termi- 
norum, 8e  eadem  fumma  vltjmi,&  primi  geniti, 
patet  ex  2.prop.lib,9.  quia  duo  plani  tales  jquant 
planum  totius . 

Nec  intereft , fi  dimidium  terminorum  multi- 
plicetur cum  toto  extremo,  feu  dimidium  extre- 
mum multiplicetur  cum  omnibus  terminis,  nam 
femper  conficiet  dimidium  planum,  ex  1.  propof. 
Ilb.  9.  Elem.  ita  feu  3.  multiplicetur  cum  4.  /eu 
2. multiplicetur  cum  tf.dimidium  planum  12.  con- 
ftituenc . Hoc  autem  dimidium  planum  erit  fum- 
ma  omnium  terminorum  Arithmeticorum . 

COR  OLLAR I VM 

IN  progreflionibus  naturalibus  ab  r . incipien- 
tibus quadratum  maximi  dempta  radice,  & di- 
midiatueft  fumma  omniu  ipfo  dempto.  Sic  fi  fine 
1.2.  3.4.3.  quadratG  iy.  numeri  y.  dempta  radice 
5.  vt  faciant  20.  dimidiatum  nempe  10.  eft 
fumma  omniumquatuor.  Quia  addita  vaitate  nu- 
mero 4.  fit  y.  qui  multiplicatus  per  dimidium 
terminorum  daret  fumma m omnium,  idem  vero 
eft  multiplicare  per  dimidium , Be  per  totum  fi 
genitum  poftea  diuidas,  & idem  eft  multiplicare 


per  4. 9c  per  y.  ipfum  y.  fi  a genito  auferas  ipfum 
5.  vt  fiant  ao. 

EXPENSIO  III. 

De  proportione  Arithmetica  propaganda  . 

A cil is  eft  propagatio  huius  proportionis,  vn- 
dc  breuiter  eam  explicabimus  . 

P^OBL.  I.  PROPOS.  X. 

Data  differentia  proportionem  Arithmeti- 
cam extendere . 

HOc  faciliter  fit  addendo  illam  fuccefliutf  fin- 
gulis  terminis,  fi  c fi  4.  addatur  y.differen- 
tia  fient  9.  fecundus  terminus  , & fi  eidem  9.  ad- 
dantur rurfus  y.  fient  14.  eruneque  4.9-  14.  tres 
termini  Arithmetici  . 

Ratio  qnoque  euidens  ; quia  proportio  Arith- 
metica oritur  ab  additione  eiufdem  partis  . 

PROBL.  II.  PROP.  XI. 

Datis  duobus  terminis  Arithmeticis  tertium 
tnuenire . 

A Maiore  duplicato  detrahe  minorem, eritqj 
refiduum  tertius  terminus  maior,  vel  i 
contra  a minore  duplicaro  detrahe  maiorem,  & 
minor  terminus  exeret;  ita  datis  duobus  termi- 
nis 8.  15.  fi  duplices  maiorem,  erunt 30.  a quo 
detradus  minor  refiduum  exhibebit  terminum 
maiorem  ia.  8r  i contra , fi  duplices  8.  Uc  detra- 
has iy.  remanebit  1.  terminus  minor . 

Probatur  ex  propof.a.huius  . Quia  medius  ter- 
minus duplicatus  eft  fqualis  fummj  extremorum; 
vnde,  fi  ab  eo  alterum  ex  extremis  deducatur,  al- 
terum prodire  neceflc  eft  . 

PROBL.  III.  PBOPOS.  XII. 

Datis  numero  terminorum , maiori  [eu  mi- 
nori extremo  , er  differentia  reperte - 
mus  ^ Iterum  extremum . 

Sint  dati  lO.Termini  Arithmetici, quorum  pri- 
mus fit  7.  differentia  t.  Dico,  quod  reperie- 
mus  aliud  extremum  maximum,  fi  ducamus  diffe- 
rentiam x.  in  terminorum  numerum  proximi  mi- 
norem V.  g.  in  9.  vt  fiant '18.  & huic  genito  prfl 
mum  terminum  adijciamas  , vt  fiat  iy.  nam  hic 
numerus  ay.  erit  terminus  maior . 

Probatur  . DilFcrenti*  funtadditz,  primo rer- 
mino,tot,quot  lunt  interualla . Na  in  tenui  la  toc 
funt.  quot  termini  vno  dempto  . Ergo  ex  prim». 
pizafT.  vltimus  terminus  fadus  eft , cum  vltimus 
fit  qualis  primo, & diiferentif  per  interualla  mul- 
tiplicat? . 

Aducrte,  quod  fi  progreflio  iocipi.t  i aifrJ, 
quod  ipfa.vt  numerus  eft  auferenda  ficui,  S:  in  fc- 
quenti  Probi. 


PROBL. 
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DE  PROPORTIONE 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XIII. 

Dato  primo , &•  fecundo  termino , O*  nume- 
ro interuallorum  repertre  vlttmum> 
quem  elegeris  . 

MVltipIicctur  fecundus  per  numerum  Inter* 
uallorum  , fr  i genito  dematur  primus 
per  intcruallorum  numetura  minus  vno  multipli* 
catus.  i i* 

Probatur.  Qui*  «r  propof.  3.  iftl  geniti  funt 
«quales;  nempe  primus  per  intcruallorum  nu- 
rociuin  roiuutum  vnitate,  cum  vltimo  , fr  tccun- 
dus  per  numerum  intcruallorum  multiplicatus . 
Quare  G a genito  ex  fecundo, & numero  intcrual- 
loram  detrahatur  illcgrnicus;  rcfiouum  erit  vlti- 
mus  terminus ; fic  ibi  o.  fecundus  multiplicatus 
per  8.  interuallorum  numerum  dat  48.3  quo  dem* 
ptus  14,  nimirum  1,  multiplicatus  per  7.  inter* 
uallorum  numerum  vnitate  minorem  dat  $4.  vlci- 
sn  um  tcrmnutn. 

PROBL.  V.  PROPOS.  XIV. 

Dato  vltimo',  (y  pem’tmo  ttrmino , (y 
tutmero  intet uallorum  reperire 
primum . 

MVItlplicetor  ptnultirml!  per  numtrum  in- 
teriullorum,  8c  cx  ipfo  genito  deducatur 
vltimus  multiplicatus  per  eundem  interuallorum 
numerum  j fed  minutura  vna  vnitate,  fr  refi Juum 
erit  primus  terminus  . 

Probatur  ex  propof.6.  huius  . Nam  ifli  duo 
funt  «quales,  vltimus  multiplicatus  per  interual* 
lorum  numerum  minus  vno  iundus  primo,  8r  pe- 
nultimus  per  interuilloru  oumeru  multiplicatus. 
Vnde  fi  ex  hoc  genito  deducatur  ille  genitus  pro* 
dibit  primus  : Sic  ibide  penultimus  3 4.  per  inter- 
ualloru numeru  9-  dudus  dat  J06  i quodeptus 
304.  ex  8.  interualloru  numero  vnitate  minori,  fr 
38.  vltimo  proueniens  dat  3.  primum  terminum. 

Aduerte  in  is  omnibus , quod  fi  progreffio 
Arithmetica  incipiat  io.  vt  0.4.  8.13. 16.  30.14. 
tunc  ex  hac  operatione  proucmeto.  offendens 
primfi  cerminu  xifra  effe,vt  6.  numerus  interuallo- 
rum  dat  uo.multiplicatus  per  penultimu  10.  fed 
34.  vltimus  multiplicatus  per  interuallorum 
numerum  minus  vno,  nimirum  per  J.dat  110.  at 
no.  ifte  dedudus  ab  illo  relinquit  o. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XV. 

Ddtis  duobus  terminis  extremis,  (y  numero 
interuallorum  reperire  differentiam . 

Minorem  i maiori  fubdacico , Se  rrliduum 
diuideper  numerum  interuallorum . 
Probatur,  quia  tot  funt  ex  primae  Expeo.  huius 
prp afl". differentis  additae  primo, quot  interualla 
vt  fieret  vltimus ; Ergo  vt  fiat  diiferentia  fubdu- 
cendus  eft  primus.fr  reliquum  per  intcruallorum 
numerum  diuideodum . 

.*  1 
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EXPENSIO  IV. 

Pe  proportione  Arithmetica  interferenda . 

INterpofitio  terminorum  in  Arithmetica  pro- 
portione non  eft  grauis  laboris , eamque  iftis 
prsceptis  in  opus  reducemus . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVI. 

Inter  duos  terminos  Arithmeticos  medium 
proportionalem  muenire . 

COniugatur  primus  V.cum  altero  p.fr  fumma 
14*  diuidatur  per  medium , & medietas  7. 
erit  medium  proportionale  intere-  frp.  eritque 
arithmetice  5.  ad  7.  vt  7.  ad  9.  fic  fi  fint  9.  & 8. 
fumma  erit  17.  fr  medietas  8.  fr  -j-  erit  medius  ter* 
minus  . 

Probatur  ex  propof.  s huius  partis.  Nam  du- 
plum medij  eft  «quale  fumm«  extremorum . Vn* 
de  fumma  extremorum  diutfa  per  medium  dabit 
medium  terminum  Arithmeticum  . 

P R O B.  II.  PROPOS.  XVII. 

Inter  duos  terminos  Arithmeticos  plures 
medios  muenire . 

HOe  extentioni  mandatur  reperiendo  d'ffs* 
rentiam  , quz  inter  terminos  illos  debet 
mediare . Sit  ergo 5.  fr  6 inter  quos  debeauc  io- 
ueniri  8 .proportionales. Subducatur  s .a  66.  fr  re- 
fiduum  erit  dj.afTuroatur  vero  numerus  termino- 
rum minutus  vnica  vnitate,  nempe  7.  & diuida- 
tur numerus  refiduus  <5|.  per  7*  fr  fiet  cfif* 
ferenda  9.  Si  ergo  numero  5.  addas  differentiam 
9.  continue  feptem  viabus, efficies  8.  terminos  ; 
quorum  primus  erit  y.  vltimus  68. vt  3. 14. 13.31. 

41.  jo.59.tf8* 

PROBL.  HI.  PROPOS.  XVIII. 

Datum  numerum  Arithmeticum  tn  partes 
proportionales  Arithmeticas 
diflrthucre  . 

DAtum  numerum  153.  diuidemus  per  dimi- 
dium numerii  termmoru  4 fr  quotiens  erit 
38.  hunc  qaotictem  in  daas  partes  inaequales  diui- 
demus, vt  placet  in  3-&  3 j. quos  conllituemus  pro 
extremis,  inter  quos  vt  libee  volumus  efi'c8.  pro* 
portionales  . Horum  differentum  proportiona* 
lem  Inucniemus,  vt  propof.  17.  huius  patt.  qu« 
erit  3.  cum  iam  habeamus  deflos  terminos  pji* 
mum  3.  & nouiflimum  35.  & numerum  termino- 
rum 8.  fr  confequcnter  interuallorum  7.  cum  tot 
fint,  quot  termini  minus  vna  vnitate  : Si  ergo 
differendam  repertam  5,'4idifnus  primo  termino 
fucceffiue  efficiemus  terminos  anthincticd 
progredientes  3.8. 13. 18.23.18.33,38.  quorum 
fumma  erit  ij*.  >*;  • ^ 

Probatur  cx  9.  propof.  huius  partis . Nam  vl* 
timus  terminus  iun&us  primo  multiplicatus  per 
dimidium  terminorum  facit  fumtrum  onmiunvs 
Ergo  diuifa  per  dimidium  terminorum  fumma 
Hh  om* 
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omnium,  quali#  debet  effe  numerus  »y*.  dabit  nu- 
merum, qui  in  fc  continebit  maius»  8e  minus 
extremum  . Et  hinc  poflumus  diuidere  in  duas 
partes  inrquajes,  »t  placet, cum  pollimus  eligere 
maius,  8e  minus  extremum,  vt  voluntas  erit;  V n- 
de  dato  maiori , mtnorique  extremo  , 8e  numero 
terminorum  habebimus  interuallorum  numerum 
quapropter  redi  d flferentiam  reperiemus  , 

Si  verb  numeros  interuallorum  fit  impar , nec 
commode  in  duas  partes  pollit  diuidi,  per  ipfum 
totum  poterimus  partire  numerum  datum,0r  quo- 
tiens duplicatus  erit  numerus  terminorum  . qui 
rurfm  in  duas  partes  inarquales  diuifus  dabit  ma» 
Ius  , & minus  extremum,  8e  cxt. 

Sic  i y-  diuilus  per  9.  dat  quotientem  1 9.  qui 
iduplatus  reftituit  $8. 

Ratio  eft  , quia  maius , 8c  minus  cxtpemtrm  ex 
propof.  9.  in  vium  fumrnam  colledum  , Sr  bifa- 
riam diuifum  dat,  fi  h*c  ciu#  medietas  mulripH- 
cetur  curo  numero  omnium  terminorum,  fum- 
mam  omnium.  Vnde etiam  fumma  omnium di- 
uifa  per  totum  numerum  terminorum  dabit  dimi- 
dium numerum,  M quo  puius , 9c  minus  exti- 
mum Jatet.  i 

THEOR.  IX»  PROPOS.  XIX. 

* P Ma  terminorum  Arithmeticorum  ferit, 
aliam  fim/lem  muentre . 

ID  faciliter  operi  eonfignantur  multiplican- 
do per  eundem  numerum  proportionale# 


Arithmeticos  datos . Sic  fi  dantur  a.  y.  8. 11.  re. 
perirmna  aliam  ferient  Arithmeticam  eos  per  nu- 
merum j.  placitum  multiplicando , 8e  produ&i 
erumA.  ij.  Arithmetici. 

* Probatur.  Quoniam  $ multiplicauit  a.  &r  8. 
eadem  proportio  erit  gen' torum  6.  ad  if,  quse  ge- 
nerantiu  a.ad  y.«r  jy.ad  S4.qu*  yxd  8.Quare  ex 
quo  erit  a.  ad  8.  vt  6.  ad  #4.  Ec  dinidet ,do  erit  a. 
ad  refiduum  0.  ex  8.  proportio , quar  eft  6.  ad  18. 
refiduum  ex  #4.  8c  permutando  entx.  ad  6 vt6. 
refiduum  ad  18.  Et  pariter  . Quia  refpondet  a. 
ad  y.  vt  tf,  ad  t y . erit  diuidi  >tda,  ?.  ad  refiduum  j. 
<x  5.  vt  6.  ad  refiduum  9.  cx  if . Et  permutandi  x, 
•d4.  vt^.  refiduum  ad  refijiptim  ?.  Cum  ergo 
refiduua  6.  ad  t8.  flr  j.  ad  9.  tftcxnt  eandem  pro- 
portionem, qua;  eft  a-ad tf.erie  etiam Jnt;  reofdem 
eadem  proportio,  8e  6.  tjrtt  ad  1 8-  vt  #.  ad  9.  Qua- 
re permutande  6.  erit  ad  J.tl  18.  ad  9.  Numeras 
Ytrb  6.  eft  differentia,  inter  1.  6e  8 8c  idep  dupla 
differftiar  ?.quareft  infer  a.ftr  y .terminos  datos;* 
ideo  etiam  18.  differentia,  qu*  eft  inter  o.  8e  #4. 
erit  dupla  differentia^  qu*  eft  'tnter6.8e  /y. 
quare  6i ij.  24.  erunt  Arithmetici,  vt  fum  A.J.8. 
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TRACTATVS  XIIII 

PARS  TERTIA. 

De  Proportione  Harmonica , 

BRoportio  Harmonica  in  co  exiftit;  quod  eadem  proportio 
Geometrica  fit  inter  excrema,  quae  eft  inter  diftcrcncias, 
quibus  numerus  medius  diftidet  ab  extremis;  Ita  inter  x. 
J.  6.  eft  proportio  harmonica ; quia  excrema  x.&  6.  ita 
geometrice  proportionalia  fune , vt  eft  i.ad  3.  qu*  fune  differenti*  , 
quibus  diftidet  extremum  x.  i medio  3.  U extremum  6 ab  eodem  3. 
Harc  autem  preportio,  licet  dicatur  Harmonica,  eft  tamen  potius  Optica 
vt  fuo  loco  oftendemus;  pro  nunc  ipfius  vniuerlalia  tantum  fimptomac* 
adferemus . 

. ..  1 . • - 

EXPENSIO  l 

Pe  proportioni  Harmonica  imt tnienda,  & 
aliquibus  eius  proprietatibus . 

PRoportlo  Harmonica  .idetur  quiddam  teter 

Geometricam, St  Ariefcmctlcinr.  Nam  nt 


comparatione  terminorum  Geometrica  eH;t)toui 
vero  originem , ab  Arithmetici  ortus  fuOs  defis* 
«i*i  r«  nodo  ridere  iicdric. 
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DE  PROPORT1NALITaTE  f/ARMONICA.'  ,.43 

rentiar  i a.  «4  44.  ex  Coroli  ,i.  ui<o  t 1 . 8c  i*.  Inui- 

PROBL.  I.  PROPOS.  I.  1 cemdii&i fi<;ut,  £3.  & 44. dant  131« 


Datis  tribus  numeris  Arithmetici  proportio - 
nahbusytres  altos  Harmonici  propor- 
tionales inucnit  e . 

Sint  dati  3. 7.  U.  continui  Arithmetice  pro- 
portionales, & differentia  fit  4.  multiplicen- 
tur extremi  inuicem»*  fint  33.  Multiplicetur 
deinde  medius  cum  extremis, & erunt ar.Sr 77, 
Dico  itaque  21.33.  77*  effe  inuicem  in  Harmoni- 
ca proportione  . 

♦ Probatur . Quia  3.  extremum  multlpllca- 
nit  medium  7.  & fecit  21.  Multiplicauitque  aliud 
extremum, 8c  fecit  33.  erit  7.  ad  n.ex prop.i7.l7. 
vt  21.  ad  jj.  Quare  d‘uidendo  erit  7.  ad  4.  differen- 
dam, vt  ax . ad  ia.  differentiam . 

Rurlus  . Quia  1 1.  multiplicauit  extremu  J.& 
mediu  7.  * gencrauit  33.*  77.crit  }.ad  7.vt  geni- 
tus 33.  ad  genitum  77.es  prop.17.l  7.eJcm.  Qua- 
re dimdenio  erit  J.  ad 4.  differentiam,  VC33.  ad 
44.  differentiam . Quapropter  etiam  componendo 
erit  3,  cum  4.  nempe  7.  ad  4.  differentiam,  »133. 
cum  44.  f 77*ad  44.  differentiam  . Cdm  ergo  fit 
7.  ad  4.  vt  al.  terminus,  ad  ia.  differentiam,  & 7. 
ad  4.  vt  77.  terminus  ad  44.  differentiam  ex  pro* 
pol. 13.  quinti  erit  eadem  proportio  ai.ad  ia.que 
eft  77.  ad  44.  Propcercaque  permutando  ar.  ter- 
minus primus  ad  77.  vltimum  terminum  erit  pro- 
portio , quar  eft  different if  12.  ad  differentiam  44. 
Quamobrem  erunt  tres  termini  ax.  33.77.  conti- 
nue harmonice  propoitionales  ex  definit. 

COROLLARIVM  I, 

Hinc  eft  . Quod  ita  fit  $.ad  H.  termini  Arith- 
metici, vc  a 1.  ad  77.  terminos  muficos,&  vt 
ia.ad44  differentias  . Patet . Medius  7.multipli- 
cauit  3.  8e  genuit  11.  & U.  * genuit  77.  Ergo  ex 
propof.17.  leptimi  e*adcm  proportio  eft  3.  ad  ii. 
quz  eft  a 1 . ad  77.  fed  vt  eft  ai.  ad  77.  ita  eft  li.ad 
44.  quar  funt  diffc rentiz.ergo  ex  aquot  vt3.adn. 
ita  eft  differentia  11.  ad  differentiam  44. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  emanat  illa  proprietas,  quid  differentia 
primorum  multiplicata  in  tertium  , feu  ex- 
tremum generet  numerum  zqualem  differenti* 
pofter iorum  du&z  in  primum,  vt  hic  vides  • 

w 44 

*i  33  77 

914 

Ratio  petitur  ex  propof.  19.  Ub.7.  Elem.  Quo- 
niam extrema  dicunt  eadem  proportionem,  quam 
differentia:,  & iu  eft  ai.  ad 77.  vt  ia.  ad  44.  Ideo- 
que  multiplicati  medi)  Inuicem  77.  & ia.  & ex- 
tremi inuicem  a 1.  & 44.  dabunt  genitos  zqua- 
lcs,  & idem  dicas  ob  eandem  proportionem  de 
extremis  arithmeticis, &differentijs  Harmonicis, 
feu  extremis  Harmonicis . 

3 7 11  7 7« 

ai  31  77  „ **  44 
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Nam,  quia,  ita  eft  3.ad  1 1.  vt  ai.ad  77.  ex  Co- 
rel!, t.  ideo  multiplicati  inuicem  a i.&  n.ficut 
3 . 8e  77.  dant  231.  Et  quia  ita  eft  3.  ad  11«  vt  diff^ 


COROLLARIVM  III; 

COlligitur  Arithmeticos  tres  efte  in  eadem 

proportione  Geometrica;  ac  Harmonici, fed 

conuerfoordine . Qoia  enim  3.  V.  g.  gencrauit 
ai.  & 33.  primos  Harmonico*.  Multiplicando 
duos  extremos  Arithmeticos  7.  * ttfidco  ifti  po- 
ftrc*ni  erunt  in  eadem  proportione,  ac  Harmoni- 
ci primi  ai.  & 33 . Rurfus  ,•  quia  u.  multiplican- 
do duos  primos  Arithmeticos  3.  8e  7.  produxit 
Harmonicos  poftremos33.  * 77.  ideo  in  eadem 
proportione  erut  ifti  poftrcrai  Mufici  cum  Arith. 
mcticis  primis  . 

PROBL.  II.  PROP.  II. 

Datis  duobus  terminis  tertium  in  Harmo- 
nica proportione  reperire , ftue  mato - 
renh  minorem . 

TErminoru  datorud-fferentid  a minore  fubdu- 
fta  termino, dluidcdus  eft  refiduo  genitum  ex 
eoru  multiplicatione  , nam  quotiens  cum  datis 
duobus  conftituet  Harmonicum  maiorem . V.g. 
fint  dati  6.8e  8.quorum  differentia  eft  a.  qux  de- 
ducia 3 minore  termino  tf. relinquit  4.  Numerus 
vero  genitus  ex  eorum  multiplicatione  termino- 
rum eft  48.  qui  diuifus  per  4.relinquitu.  tertium 
terminum ; dico  itaque  quod  6.  8. 12,  funt  in  pro- 
portione Harmonica . 

* Probatur . Nam  fubdufta  differentia  a mi- 
nore termino  dato  relinquit  refiduum , qui  cum 
duobus  antecedentibus  proportionem  Arithme- 
ticam habet $ nempe 4.  6.  8.  differentia  enim,qu£ 
fubdudo  6.  ab  8.  remanet , eadem  i cermino  mi- 
nori 6.  fubducitur . Vnde  multiplicati , vt  fupe- 
?ius  in «.  propof.producent  tres  terminos  in  pro- 
portione Harmonica . Nempe  6.  multiplicando 
4.  8r  8.  extrema,  dabit  14.  * 48.  & extrema  4.  Be 
8.  fe  multiplicando  facient  medium  32.  Si  ergo 
omnes  diuidantur  per  4-patet  quotietes  in  eadem 
proportione  mafuros  effe  . Sed  iam  quotietes  24. 
8e  32.diuiforum  per  4.refiduu  sut  ipfi  multiplicati 
6.8e  8.  Ergo  reliquus  diuifus  quoq;  per  4.  refiduu 
dabit  tertium  Harmonicum  proportionalem  1 a. 
Siquidem  diuifiozquiualct  multiplicationi,  & fi- 
cati multiplicati  numeri  per  eundem  numerum 
ex  propof.  17.  feptimi  faciunt  genitos  in  eadem 
proporttone,in  qua  ipfi  multiplicati  fe  refpiciunt, 
ita  etiam  diuifi  generant  quocientes  in  eadem  pro- 
portione , in  qua  ipfi  erant . Si  vero  cupias  repe- 
rire vtroquedato  minorem : Differentiam  eorum 
maiori  adde,*  per  hanc  futnmam  numerum  ex  eo- 
rum mutua  multiplicatione  genitum  diuide;  quo- 
tiens enim  erit  terminus  vtroque  dato  minor  , vt 
fi  dentur  6. * 9;  addo  differentiam  eorum  3.  ma- 
iori 9.  fir  fumma  fit  n;diuido deinde  numerum  54. 
cx  eorum  multiplicatione  genitum  per  hanc  fum- 
mam  12.  & prodit  tertius  terminus  minor  4 — , 

* Probatur  eodem  modo . Nam  addita  diffe- 
rentia eorundem,  maiori  V.g.  ipfi  9.  ex  Ipfis  fiunt 
tres  termini  in  proportione  Arithmetica,  vt  6. 9. 
11.  idem  enim  interuallum  3.  mediat : quare  fient 
ex  ipfis  Harmonici  34.72.  108.  ex  prima  propof. 
qui,  fi  diuidatur  per  maiorem  12.  dabunt  quotien- 
Hh  2 tes 
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te»  eiufdem  Hsrmnnlc*  proportioni»:  fed  iam  6 . 
& 9.  funt  quotientes  duorum  7*.  flr  to8  exd*ui- 
fione  per  1 3.  confurgentes  j fi  quidem  Se  ipfi  7». 
& 108.  ex  multiplicatione  6.  Se  p.  per.t».  confur- 
gunt : ergo  reliquus  quotiens  Inuentus  4.  -f  ex 
diuifione  primi  proportionalis  54-  prouenien» 
erit  primu»  terminus  ipforum  6.  Se  9. 

CORO  LUR  VV  Mt  * 

T ^nc  non  fanper  duobus  datft  ter» 

JLJ,  thirHartnonicu» proportionalis  inueniri 
queat  vtroque  maior;  licet  poflit  rtperiri  vtroque 
minor  in  infinitum . 

* Ratio  eft  ,quia  quandoque  occurrere  poteft, 
tt  differentia  datorum  a minore  fubduci  nequeat, 
<6  quod  fit  maior, quam  ipfe  minor  numerus,  rei 
ipG  xqualis , vt  effcijt  3 Se  9.  nam  fi,  differentia 
non  poteft  fubduci  i J.&  ficut i fi  darentur  4 Se  8. 
differentia  ipfa  4.  non  poffet  fubduci  i 4.  quia  ni- 
hil remaneret . At  poteft  diminui  in  infinitum, 
quod  differentia  feraper  poflit  addi  maiori  termi- 
no, & fic  femper  numerus  ex  eorum  multiplica- 
tione genitus  per  eum  diuidi  poflit . 

EXPENSIO  II. 

Dt  proportione  Harmonica  continuanda' 

DVplicI  modo  Harmonica  proportio  conti- 
nuatur . Prima  eft,ctim  datis  tribus  termi- 
nis Harmonicis  tertio, duo  aiij  in  eadem  propor- 
tione Harmonica  adiunguntur  . Secunda  quando 
tribus  datis, duobus  extremis  tertius  Harmonicd 
proportionalis  adiungitur , qux , feu  prima,  feii 
fecunda  non  poteft  dici  proprid  continua  . Non 
quidem  prima,  eo.qubd  fecundus,tertiusA  quar- 
tus deinde  non  habeant  proportionem  Harmoni- 
cam , vt  1.  3.  6.  9. 18.  Nam  2.  3.  6.  Se  fi. 9. 18. 
cam,8r  eandem  Muficam  proportionem  poflident; 
non  autem  3 .6.  9.  oui  diftant  Arithmetice.  Se- 
cunda vero  non  eft  eadem  priorum  trium  , quae 
pofteriorum,  nam  £.4  fi.  Se  4,  6.  1 3.  funt  fecun- 
do modo  continue  proportionales;  fed  non  eadem 
proportione  3.  refertur  ad  5.  vt  4.  ad  1». 

PROBL.  I.  PROPOS.  III- 

Proportionem  Harmonicam  datis  tribus 
terminis  primo  modo  continuare  . . 

DEnomlnator  proportionis  Inter  extremei 
ma  ducitur  in  duos  terminos  medlum»6r  ex- 
tremu,duoq;  ali;  adi  angetur  tertio  termino, qui  ia 
eadem  proportione  erunt  cum  eo,  ac  tres  dati  In- 
ilicem  V.g.datis  t.j.d.fi  per  ; .denominator? pro» 
port  onis,qui  habet  t.ad  ^.multiplicetur  3 mediu 
&6  extremum  producentur  9.  Se  18.  qui  in  ea- 
dem proportione  erunt  ad  6.  qui  tres  dati  1.  9.  Se 
6.  ita  vt  fim  3. 3. 6.  9. 1 8.  continue  modo  primo 
proportionales: Se  fic  fi  multiplices  bos  vltimos 
per  eunde  ^pportionis  denominator?  , erfit  numeri 
geniti  17.  54.  alijs  quoq;  adiugendi,  ira  vt  fine  con 
tinu?  pro  portionales  harmonice  1.3.6.9.18.37.74, 
* Prxaff.  Antequam  deueniamus  ad  proba- 
tionem obferua  prius  , quod  denominator  terna- 
xias  rationis  numeri  3.  ad  numerum 6.  multi- 


plicando X.facit  6.  Quare  fi  a dfiuc  J.  Vt  iuffimus, 
multiplicet  6-  Se  faciat  1 8,  erit  eadem  proportio  3. 
ad  6.  qu*  6-  ad  18.  Sed  idem  ternarius  multiplica- 
uit  quoque,  vt  prxeepitnus, intermedium  nume- 
rum 3.  8e  fecit  9.  quare  ita  erit  3.  ad  9.  vt  1.  ad  6, 
Se  ideo,  vt  6.  ad  »8.qux  eft  cb  proportionem  Mu* 
ficam  eadem,  ac  differentiarum  1.  ad  3 
* Quo  fuppofitoiri  propof.  piobanda  fit  primus 
progrefT.  Prinaus  terminus  »•  ad  extremum  6.  eft 
vt  medius  terminus  jad  inuentum  9. Ideo  permu- 
tando erit  x.ad  3.  vt  6.  ad  9.  Se  diulaendo  rcGduum 
I.  erit  in  proportione  ad  totum  3.  vt  refiduom3« 
ad  totum  6.  Quare  permutando  rurfus  erit  refi- 
dtrum  t.  d.ffcrentlaque  datorum  numerorum  ad 
differentiam  3. extremi  dati  6.ab  inuento  p.vt  3. ad 
6.  primus,  Se  vltimus  datus . 

ProgrefT.  a.  Eodem  modo.ita  erit  3.  medio»  ad 
9.  inuentum,  vt6.  extremas  datus  ad  18.  inuen- 
tura  . Ergo  permutando  erit  3.  ad  fi,  vt  9.  ad  1 8.  flr 
dutidtndo  differentia  3.  ad  terminum  0.  vt  differen- 
tia 9. ad  terminum  18.  Se  ptrmr<ta*do  erit  differen- 
tia 3.  ad  differentiam  9 vt6. ad  18.  termini,  que 
eft  eadem,  ac  t.  ad  0.  terminorum , vt  progr.i. 

ProgrefT.  3.  Cum  ergo  fit  1.  differentia  primi  1« 
2 medio  termino  3.  ad  differentiam  3.  extremi  ter- 
mini 6.  ab  inuento  9.  veluti  a.  ad  6.  ex  pnmo 
progr.  Se  ex  fecundo  differentia  3.  medi;  3.  ab  ex- 
tremo 6.ad  d fferentiam  9.  inuemi  minoris  9.  ab 
Inuento  maiore  18.  fit  vta.ad6.  Erit  itaque  ea- 
dem proportio  I.  differentia  minor  datorum  ad  3. 
differentiam  minotun  extremi  ab  inuento  mino,  e 
qu*  eft  differentia  3.  maioris  datorum  ad  9.  diffe- 
rentiam maiorem  inuenroru  . Quare  pirmlitanio 
erit  minor  l.  ad  maiorem  3.  datorum,  vt  minor  3. 
ad  maiorem  9.  inuentorum  terminorum  . Dif- 
ferentip  verh  1.  minoris  ad 3.  maiorem  propor- 
tio eft,  vt  t.  terminas  primus  datus  ad  vltimum 
datum  6,  Se  ex  prxaff.  vt  6.  ad  18.  quare  erit  d ffc- 
rentia  3.  ad  d fferentiam  9.  Inuentorum,  vt  ter- 
minas vltimus  6.  datus  ad  vltimum  inuentum  18. 
Quadere6.9.  1 8.  erunt  iu  Mufica  proportione, 
vt  3.  J.  6.  qubd  erat  tandem  probandum  , cum  fit 
6.  ad  18.  vt  d fferentia  3.  termini  6.  a 9.  ad  dilfe. 
rentiamp.  termini  9.  a termino  v It  uno  18. 

COROLLARIVM. 

Hinc  eft,  quod  fecundas,  tertius  , Se  quartus 
ln  rftis  harmonicis,  &r  quartus , quintus  , 
fextus.fint  Arithmetici . Quod  vt  pateat. 

* Aduerte  idem  effc  multiplicare  numeru  p 
numerum  fuarfi  partiti, & deinde  per  numeru  illa* 
partes  numerante  produ&um  multiplicare , ac  ia 
fe  multiplicare  ;quf a numeri  plani  fa&i  ex  toto 
numero  , & eius  partibus,  fi  fimul  fumantur , ae- 
quant ipfum  quadratum  numeri  in  fe  du«3i  ex  pro- 
pof.a.  lib.p.  Vnde  , fi  habeamus  numerum  par- 
tium, Se  reftangulum  fub  vna  ex  Ijs  partibus , 8c 
toto  numero  comprcbenfum.  Se  hunc  planum  per 
numerum,  earum  partium  multiplicemus,  habe- 
bimus omnia  redanguJa , qu*  ipfum  quadratum 
dati  oumc ri  exf quant . Sic  fi  a . tertia  pars  mime- 
fi  6.  multiplicet  6.  Se  faciat  1».  deinde  hunc  nu- 
merum  planum  multiplicemus  per  numerum  par- 
tium , qui  eft  3.  ponemus  tres  numeros  planos 
duodenarios  fimul , qui  xquabunt  quadratum  nu- 
meri 6.  Sint  ergo  Arithmetici  3.  4. 6.  2 quibus 
Mufici  prodeunt  8.13.34  36.  Quia  d.multiplica- 
uits.  Se  genuit  13.  Se  rurfus  4.  Se  genuir  34.  8e 
tandem  fe,  Se  genuit$6,  ex  propof.  Ip.pnrc.parti# 
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erunt  tl.  24.  Arithmetici . Mulrjplicauit  au- 
tem fe  numeruf  6 .vt  diximus  Cupra  : nam  multi- 
plicauit  prius  t.  * fecit  numerum  planum  ia.  de- 
inde fuit  multiplicatus  per  denominatorcm8.ad 
«4.  ex  propof.  }•  quz  ex  Coroll.  1.  propof, U cft 
idem, ac  denominator  proportionis  2.  acM.  * c6- 
fequenter  cum  fuit  multiplicatus  numerus  planus 
11.  per  numerum  continentiarum  i.in6.  fit  quod 
genitus  «quet  quadratum  numeri  6.  & virtualitcr 
in  fe  ipfum  fuerit  multiplicatus » auia  per  nume- 
rum partes  numerantem  fuit  multiplicatus . 

PROBL.  II.  PROPOS.  IV. 

1 1 . • : 

Proportionem  Harmonicum  fecundo  modo 
continuare. 

SEcnndo  modo  continuabitur  proportio  Har- 
monica  . Datis  enim  tribus  terminis  Harmo- 
nici proportionalibus  ».  j.  6.  inueniemus  duo- 
bus vltimo  , 8e  penultimo  alium  proportionalem 
iuxta  ea,  qua:  docuimus  propof.i. 

PROBL.  III.  PROPOS.  V. 

Etiam  alio  modo  proportionem  Harmoni • 
cam  propagare . 

* r\  Ifponantur  frafil  ab  vnitate  Incipientes, 
JL  J aut  quoquo  alio  numero,  & erunt  in  pro- 
portione Harmonica,  ita  erunt  Harmonici  • 

-T  -f  -f  T "I-  »8f  c*1-  Sic7T7»  & C«t. 
Pacet  primo  . S<  ad  cande  denominationem  re- 
dicantur -Vv  7V7  777  tVt  > & tYt  a 
qui  omnes  proportionem  confequuntur  harmoni- 
cam fecundo  modo  continuatam . 

D C 
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eiufdem  totius ; ciim  ergo  fint  differenti*  eadem 
minutia,  ac  extremi  fra&i  dati,  erunt  in  eadem 
proportioue ; vnde  -J-  7-  erunt  Mufio  ex  pr.j. 
Cor.Traft.j. 

COROLLARI  VM 

Hinc  eft  quoqne  , quod  numerus  fa&us  ex 
differentia  maiori  Harmonica  , 8r  minori 
extremo,  ve!  £ contra  minori  ddfcrentii  in  maius 
extremam  dufti  facere  numerum, qui  continet 
tres  harmonicos , tanquamfuas  partes;  ideoque 
Harmonici  funt  fra&iones,  cuios  genitus  eft  de- 
nominator , vt  -t  j- , & 777  , quod 

enim  cficineat  duo  extrema,patet  quia  fit  ex  eoru 
multiplicatione  j quod  autem  contineat  medium 
JJ.  Prob. : Nam  illius  partes  continentur  in  ex- 
tremis , cilm  cx  mutua  Arithmeticorum  extremo- 
fam  multiplicatione  fit  genitus , qu*  produxere 
etiam  extrema  Harmonica  multiplicata  per  me- 
dium Arithmeticum , vt  ex  I.  propof.  huius  pare, 
confiat;  irad,  * fi  tres  Arithmetici  fimul  ducan- 
tur; numerus  produ&us  erit  denominator, cuius 
numeratores  erunt  Harmonici : Nam  Harmoni- 
ci , cum  generentur  ex  multiplicatione  Arithme- 
ticorum non  poffunt  continere  alias  partes,  quam 
qu*  in  ipfis  funt,  cum  autem  Arithmetici  omaeS 
fimul  ducuntur,  patet,  qubd  genitus  omnes  par* 
tes,  quas  ipG  continent,  obtineat  s V n de con- 
tinebit omnes  partes  Harmonicorum,  fic  ajr. 
qui  fit  ex  duAione  y.  in  7.  * 7.  in  11.  Arithmeti- 
cos  continent  21.  vndecics#.  fepries  77.  tricies  • 

EXPENSIO  III. 

De  proportione  Harmonica  interferendf. 

NOn  pottft  przicrmittl  Interficio  propor- 
tionis  harmonicz  , vtpote  aliquando  eius 
continuationi  necsffaria,  huicque  cognitioni  ad- 
demus etiam  diuifionem  dati  numeri  in  Mulicos 
terminos . 


Vt  autem  probetur  monendum . Si  eadem  qua- 
titas  Aidiuidatur  in  tres  partes,  quarum  vna  ac, 
& rurfus  in  quatuor,quarum  vna  ad  ; certum  efi, 
quod  ablatis  i tertijs  partibus  minores  quartar  re- 
linquent differentias  «quales,  vtpote,  qudd  «qua- 
les ab  «qualibus  dempt«  fint;  &quia  funt  tres 
tertiae  parcet , tot  etiam  relinquent  d:ffereotias, 
quas,  dico,  tres  differentias  efle  «quales  vni  quar- 
t«  parti. & ofiedo  . Namtrt»  terti*  partes  «quit 
ab,  i quibus  auferantur  tres  quart*,vt  dc,  &r  re- 
linquunt tres  different ias.fcd  auferatur  tres  quar- 
tz  partes  i tota  ab  «quali  tribus  tertijs  relinquet 
vnam  quartam  partem  ad  ; Ergo  ^.differenti*  *- 

Sane  vnam  quirtam  partem ; quia  ambo  refidua 
ut  ablationis  «qualium  trium  quartarum  ab  c- 
qualibus  tou  ab  » & eius  tribus  tertijs  . 

Ergo  tres  differentis  zquant  quartam  partem  , 
& addita  vua,quatuor  differenti*  «quabunt  par- 
tem maiorem  tertiam. 

* Sint  ergo  -f  ~ eiufdem  totius  . Dico  hos 
numeros  muficoa  effe : Nam  differentia  vnius  ter- 
tij  ab  vn ico  quarto  erit  vnius  quart*  partis  -f- , & 
rurfus  differentia,  quz  efi  inter  vnam  quartam,* 
vnicam  quintam  partem  totius , efi  vnica  quinta 
para  eiufdcm  totius,  nempe  vnius  quart*  ex  pryc. 
przafiumpco  . Ergo  differenti*  erunt  , & -f 
tm  totius,  ficut  fradi  dati  extremi  funt  -y  $ * \ 


P ROBL.  I.  PROPOS.  VI. 

t 

Inter  duos  datos  numeros  medium  Harmo- 
nicum repetite  • 


T Stud  operi  mandatur  Regula  aurea  .|Nam  prf- 
1 mo  eorum  differentiam  reperi es  , * deinde 
eos  in  vnam  fummam  redigcs,qu*refque  fumma, 
* minore  termino',*  diff.rcnria,  differentiam, 
quz  debet  effc  inter  primum , & medium  , qui 
reperti  ipfi  minori  addatur,  vt  confiituatar ter- 
minus medius.  Sint  pro  exemplo  dati  13.*  ay. 
Inter  quos  medius  proportionalis  harmonici  fic 
inueniendus , Differentia  efi  10.  fumma  40.  Dico 
itaque  fi  40.  dant  1 y.  quid  dabit  10.  differentia?  * 
multiplicatis  10. per  15.  * di  u i fi  s per  40.  prodibit 
differentia 7.  i#  quf  addita  minori  termino  ly. 
faciet  18.  -J-  pro  medio  , Ita  vt  fine  ues  harmoni- 
ci proportionales  iy.  1 8.  -j- , & ay. 

• Probatur  ex  propof.  24.  feptimi  elemento- 
rum • Nam  fi  diuifi  numeri  proportionales  fue- 
rint, hi  quoque compofiti  proportionales  erunt,- 
Quia  ergo  ita  efi  extremum  ad  extremum,  vt  mc- 
dij  differentia!  primo  ad  eiufdem  d fferentiam  ab 
vltimo,  fcquitur , vt  eadem  proportio  fit  aggre- 
gati extremorum  ad  vnum  cx  extremis,  qu«  efi 
aggre;  - 
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2.4  6 

, g gregati  ex  differentijs  ad  enl  earandem . Datis 
autem  duobus  terminis  habes  per  additionem  eo- 
rum aggregatum  per  lubdudionem  vero  Cummi 
differentiarum,  et  probabo : Ergo  habea  tres  ter- 
minos proportionalestnam  itaelt  aggregatum  ex- 
tremorum ad  vnum  ipforum  , et  aggregatum  dif- 
ferentiarum ad  alteram  ex  ipfis.quf  debet  incjuiti 
per  regulam  proportionum. 

Qu6tl  vero  differentia  inter  duos  numero*  ex- 
tremos fit  aggregatum  differentiarum,  patet:  me- 
dius enim  numerus  non  poteft  magis  differre  ab 
ambobus  maiori , Sr  minori,  quam  ipfi  inuiccm 
differant  V.  g.  datis  j.  7.  u.  non  poteft  7.  magi* 
differre  i 3. Sci  is.qua.quod  ipfi  differunt, nempe 
a j.  num  4-  Sci  1».  numero  J.  qux  fimul  faciunt 
9.  differentia  ipforum,  vt  per  fc  patet  alioquiq 
effet  diftantia  maior , vel  minor  , quam  quod 
«flet,  namque  eflet  9.  vnitatum , at  menfurata  per 
4.  &:  5.  diltaotiam  eorundem  a medio , non  eflet 
talis . 

PROBL.  II.  PROPOS.  VII. 

Vatum  ejwmhbet  numerum  in  proportionem 
Harmonicam  d.jlrtbuerc. 

•o  It  datus  quifque  numerus  V.  g.  54  Sc  opor- 
O teat  fecundum  proportionem  Harmonicam 
Illum  diftribuere,  diu  datur  per  terminos  Arith- 
meticos V.  g.  1. a. 3.  4.  eiuntque  partes  in  pro- 
portione Harmouica,  qux  funt  54.  »7.  18.  13. 

Probatur  . Quia  54  numerus,  vel  quilibet  alius 
refpe&u  partium , in  quibus  diuifus  cft  , eft  vclu- 
«i  Integer,  cuius  vna  pars  eft  quotiens . Ergo  di- 
cent partes  fingulf  ,&  quotientes  eandem  propor- 
tionem . quam  t "T  T T*  de  quibus  probatum 
eft  prop.  J.dicere  proportionem  Harmonicam  . 

COROLLARIVM, 

Hinc  eft  j qubd  fi  numeri  Arithmetici  1.  j . j. 

4.  rei  quilibet  alij  in  vnam  fummara  conti- 
nua multiplicatione  redigantur,  & fumma  deinde 
per  fingulosdiuidatur,  quod  producentur  Har- 
monici continue  proportionales  ob  eandem  ratio- 
nem, quod  fumma  fe  habeat  vel  uti  integer , & de- 
nominator, cuius  numeratores  fint  partes  diuifir, 
fi*  14.  fumma  numerorum  Arithmeticorum  l.  a. 
3.4.CX  mutua  multiplicatione  refultans  diuifii 
per  eofdem  numeros , dat  »4.  ia.  8. 6.  in  Harmo- 
nica proportione  continuos . 

EXPENSIO  IV. 

De  comparatione  Proportionum . 

TBibui  modis  inuiccm  proportiones  compa- 
rari  poffunt  j vel  vt  eorum  differentiz  di- 
gnofcautur,vei  vt  inuiccm  termini  intcrmifcean- 
tur,  vet  vt  omnes,  aut  aliquas  proportiones  ipfi 
termini  obtineant : Tribus  itaque  cxpcnfioutbus 
breuiter  ab  illa  fpeculationc  nos  expediemus 
cum  nihil  de  extero  Mathematlcj  dclcruiat. 


THEOR,  I.  PROPOS.  VIII. 

Cbnuemunt  in  hoc  omnes  proportiones,  quid 
per  eundem  numerum  termini  multipli- 
cati generent  numeros  emfdem  propor- 
tionis . 

Sic  2. 4. «.  Arithmetici  multiplicati  per  quem- 
libet  numerum  V.g  4. generant  8.16.  »4.  ter- 
minos quoq:  Arithmeticos;  Sic  3.4.6.  Harmonici 
per 4 multiplicati  generant  12.  10.14.  Harmoni- 
cos fic  dicas  de  Geometricis. 

Probatur  vero  propofitio  ex  praecedentibus,  Sc 
ex  propof.17.  feptimi  Elementorum . 

THEOR.  II.  PROPOS.  IX. 

Dtffirunt  proportiones  i quod  Arithmetica 
progrediatur  in  infinitum  crtfcendo,  non 
decrefcendo,  rufi  incidat  tn  fraflos, Har- 
monica folum  decrefcendo,  Geometrica 
cnfcendo , C~  decrefcendo . 

PRobatur  ex  didis  > Se  maxime  da  Harmonica 
ex  Coroll.  propof.x. 

THEOR.  III.  PROPOS.  X. 

Dffeiut  quae j;  Quod  Arithmetica  proportio- 
nis dffientia  aquales  fint , c proportio- 
nes maquales,  tdcH  diffimiles:  ai  Geo- 
mt  trica  proportiones  habet  fimiles, & • ter- 
minorum differentias  fimiles  cum  diffe- 
rentia m eadem  proportione  fint, &•  Har- 
monica neque  dfferentias  fimiles,  neque 
proponi  ones  poffdet  fimiles  in  fuo  conti- 
nuo progrefiu  . Palet  ex  didis . 

SVntaliz.quz  oriuntor  ex  eorum  multiplica- 
tione, diuifione  additione,  & fubtra&ione  fu- 
pra  explicatis  praxibus  , quas,  fi  voluerit , poteft 
quilibet  conferre.  Se  differentias  etiam  ia  iftij  o- 
peratioaibus  tra&andis  agnofeere  . 

- EXPENSIO  v: 

De  maxima , &•  minori  Harmonia . 

CVmquatuor  termini,  ita  funt  ordinati ; et 
in  Ipfis  omnes  tres  proportiooes  inuenian- 
tur,  dicunt  Mathematici  habere  Harmoniam  ma- 
ximam , qubd  fi  folum  duz  inueniantur  , dicuoc, 
Harmoniam  minorem  pofiidere  . Oportet  itaque 
docere  modum  inueoieudi  quatuot  terminos,  quf 
vel  duas , vel  omnes  proportiones  confcquaa- 
tur. 
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probi,,  i.  prop.  xi. 

Qgaenor  numeros  hahentes  proportionem 
Arithmeticam , &■  Geometricum 
imtmire. 

CApe  trn  terminas,  quorum  extremi,  eel  p>. 

rU  imbo  fiat,  eel  irabo  impirii  j fed  Geo- 
metrici proportione  nexos, et  i d.»4.}6.lnrerqtie 
iftos  extremos  aurae  rora  Arithraet  icum,lqteri  j ce 
tot  rnicndo.n  doeoimui,  te  deinde  bifxriim 
di  ulde  ndo,  te  erit  aafqtrat  ]o,  jutu  I*  qutqor 
■ameris  id.  »4.  30  36.  proportio  Geometrici,  ir 
Arithmetice  repedetur,  eeex  ipft  confttuaione 
eAmenifcfium, 

PROBL.  II.  PROPOS.  XII. 

Qtutuor  numeros  referire,  in  quibus Htr~ 
monte*  proportio,  cum  Geometrica 
referiatur, vel  cum  Arithmetica . 

ACcipe  tree  numero*  continue  Geometrici 
proportioni]  es , re  id.  14.  }'■•  te  ex  di&li 
propof f .rei  4 h exquire  inter  extremi  <d.  Sr  >4« 
Hirmomcura  proporrioastera  numerum,  eritque 
ip  -j-.  Vade quituor termini  id.  i9.-f  »4-j*. 
duis  proportiones  propofitis  obtinebant , rt  pi- 
eet  ex  coailruriiooe . Si  veri  capies  inter  Id.  te 
36  extremos  Idem  eget,  eritque  ex.  rV* 

Eodem  modo  inter  duos  Hirraonicoi  4.  Ar  d. 
extremos  trina  ).  4 d.  intericictur  termmue 
Arithmeticos  T.  erantqrquituor  termioi  J.4.  f. 
de  d.  Hirrnoaici ,&  Arithmetici  propoctianeles  , 

PROBL.  UI,  PROPOS,  XIII* 

Quatuor  terminos  referire,  i»  quibus  om* 
net  proportiones  fint , 0"  extrema 
proportionem  datam  Gcome* 
tricam  confeqnantur, 

EX  tribu*  Arithmetici»  paribus» n docuiraut 
propof.  J,  haiu*  creentur  tres  Harmonici 
proportionales  1 quorum  extrema  proportionem 


habeant  datam,&  inter  extremos  horam  ftatuatur 
terminus  Arithmetici  proportionalis  » & erunt 
jjuatoor  wrmini  in  Maxima  Harmonia » u expo* 

Sint  V,  g.tre*  numeri  Arithmetici  4.  6 . 8.  ex 
quibus  creo  tres  Harmonicos  14.  31.4$.  laterque 
extrema  »4*^4^*  interpono  Arithmeticum  >n  fe 
6.  multiplicando»  xt  fiat  36.  Sunt  ergo  termini 
34.  }S.  36. 48,  habentes  omnes  proportiones  re- 
quifitas  . 

Probatur . Nam  primo  14. 8c  48.  funt  in  pro- 

Eortionc  data  4.  ad  S.  Tt  patuit  fupra  propof.  1. 
uius,  8r  Coroll. 

Secun Jo  obtinent  proportionem  geometricam 
non  continuam,  8e  ita  eft  »4  ad  36.  rt  j*.  ad  48. 
Nam  quia  6.  multipUeauit  4.  & fecit  14.  Sc  (c8e 
fecit  36.  Ergoeadcm  proportio  erit  inter  4,  & 5. 
qu*  eft  inter  »4.«f  36.  Sic  quia  8.  multiplicauit  4. 
«r  6 exprop.i7.feptimi  elementorum  , ita  erunt 
geniti  3»,Sf  48.  vt  4.  ad  6.  E'go,  cum  proportio- 
nem eand£,  quam  4.  ad  6.  dicant  »4, 8c  36.  ac  3 2. 
&48.  eandem  Geometricam  rationem  habebunt. 
Sunt  etiam  »4.  ad  ?*.rt  36.  ad  48.  in  eadem  ratio- 
ne. Nam  4 multiplicauit  6.81 8.  Ergo  geniti  »4* 
habebunt  eaodem  rationem»  quam  4.  adi. 
«rqulatf.  multiplicauit  fe,fc  8.  geniti  3 4.  8c  48. 
habebunt  eandem  rationem,  quam  4.  ad  8,  Ergo 
9c inter  fc  eandem,  quam  6.  ad  8.confequemur  . 

Probatur  tandem  de  proportione  Arithmetica 
numerus  enim  «*  multiplicauit  fc,  4.  &8,  Ergo 
geniti  »4,  j4.  48.  gruat  in  eadem  proportione* 
quam  4.  4.  8e  8.  fed  hxc  ex  Hjrpothcfi  eft  Arith- 
metica, ergo , k genitorum  14.  %6. 48,  ex  1 p. 
prop.part.  prxcecLa. 

Probatur  undem  de  Harmonica  ex  ipfa  con- 
ftruAione.  imperatum  eft  enim  ex  tribus  datis 
Arithmetici*  4.  6.  8,  tres  Harmonicos  repe  r i re 
94  S>‘4** 
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De  Linearum , Segmentorumque  proportionibus  . 

Vamuis  qusdarn  fundamentalia  de  lineis  fecandis  lib.  t. 
Erpepf.  3 tetigerimus;  ea  tamen  fuere  pauca,  & qux  folum  ele- 
menti neceflitas  expofcetet  . Verum  linearum  amplioribus 
terminis  clauditur  fpeculatio , latiorque  admodum  eft , te.  quae 
cognitionem  multatum  propofitionum , qux  deinde  oftenlx 
•fun  , requirit,  8c  ideo  earum  fpeculationem,necelTe  fuit,  in  hunc  locum  rercere. 


expensio  i. 

De  linearum  proportionali  inuentione  in 
proportioni  Geomcvex  , 

O Vamuis  fupra  cum  Euclide  lib.tf.  Expenf.J. 

inuencrimus  lineas  proportionales  datis  li* 
neisT^uia  tamen  faciliter  idgalio  modo  execu- 
tioni  demandatur ; ideo  ad  tradatus  perfedio- 
nem  Hic  eum  docebimus , & praeter  hoc  docebi- 
mus quoque  rcprnre  alias  lineas  proportionales, 
feu  potentia  , feu  commenfurabiiitate , vel  inz- 
qualitatis»  vel  arquaJitatis,  *t  plena  linearum  pro- 
portionalium cognitio  habeatur . 

PROBL.  I.  PROPOS.  I. 

Datis  duabus  lineis  alteram  proportiona- 
lem Geometricam , feu  extremam , 
feu  me  lum  reperire . 

Sit  inquirenda  media  proportionalis  datis  ab. 
Se  ac  . Fiat  fuper  ac  femicirculus,  & eriga- 
tur perpendicularis  J puncto  b in  peripheriam , 
ducaturque  AD^mndata  : naro  harc  ex  a.  Coroll. 
propof.  S.  fexti  inter  ac  8e  ab  eft  media  propor- 
tionalis,diciturquediuidcre  proportionem  ab, ad 
ac  permhrp  fitionem  ad  in  duas  partes  aquales. 
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Si  vero  datis  maiore  ac  , 8 e media  ad  exquiri 
tur  mmus  Bitremum ; fado  fuper  ac  femicircu- 
lo  accommodetur  media  ad  in  ip(o,  & a pundo 
D.  cadat  perpendicularis  . Nam  ab  e»  cit.  Coroll. 
erit  minus  extremum  . Si  vero  dato  minore  extre- 
mo ab,  & medii  ad  feorfim  expofita  exquiratur 
malus  extremum  , ex  b excitetur  perpendicularis 
Bd;  piolungeturquc  ab  quantum  opus  cfti  & 


cetro  altero  extremo  a Interuallo  ad  media  duca- 
tur circulus,  l cu  fig.  non  exprimat,  qui  fecet  per- 
pendicul-rem  bd  inD.  A nunftoergo  d,  quo  il- 
la fecat.excitctur  perpendicularis  oc.que  fecabit 
m>nus  extremum  produdum  in  c Dicocrgo  ac 
ex  eodem  Coroll.  efle  maius  extremum . 

PROBL.  II.  PROP.  II. 

Datis  duabus  reflis  lineis  proportiones  ea» 
rum pro^sgar e m infinitum . 

DEntur  du*  ab,  8e  ad  , Se  fecundum  propor- 
tionem minor, s ad  maiorem  crelcendo  fit 
propaganda  proportio:  Quia  datur  mmus  extre- 
mum ab,  media  ad  feorfim  data  j ideo  ex  propof. 
anteced.ereda  perpendiculari  bd  centro  ^a  inter- 
uallo ad  ducatur  circuli  portio  l.in  fig.non  fir.flri 
pudo  d quo  fecat  exeat  data  a d in  a & ei  norma* 
J- s dc.&ca  erit  tertra  ^portionalis  ex  prge.  Rur- 
fufqueex  pundo  c dudo  arcu  cf  interuallo  ac: 
ab  t , in  quo  fecat , ducatur  rurfus  perpendicula- 
ris f h ad  Af,lcuparallclaprim6  dudf  eo,  in 
H erit  quarta  proportionalis , ita  vt  At  jit  AD,vt  AD 
ad  AC,&  AD  fit  ad  ac,  w AC  ad  ah. 
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Probatur,  quia  ab  eft  ad  ad  , vt  ad  ad  ac  «'b  re- 
fium  angulum  d ex  Coroll.  a prop.  8.  Iib.  6. 
Ergo  etiam  ad  erit  ad  af  , ideft  ac  , qux  ei  vtpo- 
te  radius , arquatur,  vt  af  ad  a h ob  redum  angu- 
lum h,  cx  did.Coroll.propof.8.  & fic  ia  infinitum 
crefeendo . 

Si  vero  requiratur  proportio  continuata  In  de- 
crefcendo  maioris  ad  ad  minorem  b*  . A pundo 
B interuallo  ab  ducatur  portio  circuli  bk,&  a pun- 
do x demitatur  perpendicularis  kl.  Rurfufq; 
a pundo  L ducatur  portiocirculi  lm$  Se  i pundo 
M demitatur  perpendicularis  mn  . Dico  hoc  mo- 
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DE  LINEARVM,  SEGMENTORVMQ,-  PROPORTIONIB. 

do  proportionem  continuari  in  fe  di  minuendo,  Se 
ad  effe  ad  ab,  vt  ab  ad  al,  8e  ab  efTe  ad  A1.  »•  vt  a l 
ad  an  i & ficquoufque  placuerit. 

Probatur . Nam  ex  przced.  ytell  ad  ad  ab  hoc 
cft  ad  «qualem  ak  i ita  eft  ak  ad  al.  Rurfufque, 
vt  ab  hoc  eft  Alt  ad  al  ob  rcdum  angulum  L fic 
aL  , idcft  am  ad  aN  i & fic  quoufque  placeat,  pote- 
ri*  continuare  * An  vero  hxc  continuatio  poilit 
vere  in  infinitum  produci  infra  videbimus  , cum 
de  proportionum  progredi onc . 


M* 

P^ROBL  ie.  PROPOS.  IV. 

Datam  lineam  exhibere  , qute  ad  a(t<juam 
compofium  habeat  propro»  ttonem  ex 
duabus  linas  ad  duas  alias  , 
cim  fiertpofejl . 


PROBL.  III.  PROPOS.  III. 

Duobus  datis  extremis  proportionalibus  in* 
ter  ea  duas  medias  continue  profor • 
tionales  in  data  proportione 
eonijccre . 

HOe  problema  antiqui,  non  nifi  organici  fol- 
uere  potuerunt  ob  infioitara  , linearum 
multieudinem/ju»  inter  lineas  poffunt  poni;Mul- 
tas  autem  eorum  inaentiones  fingulari  ingenio 
excogitatas  Clanius  affert  1 ib.5.  propof.  i $.  Gco- 
metr.  prafi.  Se  quafdam  valde  amplificat  Betinus 
Aerarii  Math.  propof.ij.  tora.a.  Nos  afferemus 
modum  facillimum  PlacomS . _ , 

Sit  regula  lignea, vel  cuprea  ab  placita:  longitu* 
diois.cui  alia  regula  BEeiufJcm  rationis  redan- 
gule  infixa  fit,  Se  (labiliter  . Huic  vero  redangu. 
Id  altera  inferatur  eh  tali  modo,  vt  per  illam  mota, 
nunquam  taroco  ab  an- 
gulo redo  deficiat , 8e 
ecce  inftrumencum  pa- 
ratum erit . 

Vfusverb  tnftrumen- 
ti  talis  eft . Sint  dux  da- 
tp  extreme  linee  av,  ie 
VH,que  redagulc  vnil- 
turin  v,8e  producantur 
per  pandatas,  quantum 
fatis  erit  . Applicetur 
vero  iaftrumentum  ex- 
tremo a regula  ab  , 8e  ita  accommodetur  trasfe- 
rendo  regulam  he  , vel  vicinius,  vei  longinquius 
vfq;  dum  alterum  exrremu  h alterius  dat*  vh  ex- 
tremum ipfa  regula  mobilis  lambat , &r  firnul  con- 
tinuate pundatp  vt.  Se  VB  tranfeant  per  angulos 
re&os,  regularum  .nempe  VB  per  angulum  v> 

per  angulum  b . Dico  quituor  AV , cSr  bv  , & Vi, 
& VB  efii ■ quatitor  continui  p'  oportioaaUt . .> 
Hocque , diciturque  i Mathematicis  diuidere 
in  tres  partes  «quales  proportionem  av  ad  vh  . 

Prob.  Nam  triangula  aVb,  Se  dvi,&  evh  funt 
«quiangula.  Anguli  enim  ad  V rcdl , 8e  anguli 
nigri  «quales  Cum  albus.  Se  niger  ad  bsfim  a b 
in  triangulo  aVb  vni  redo  fint  xqualeS ; & ideo, 
cum  totus  apud  b fit  redus,  refiduus  agulus  niger 
ad  b erit  «qualis  nigro  ad  a,&  idem  dicas  de  alijs. 
Cum  ergo  triangula  «quiangula  fint,  erit  av 
crus  maius  ad  bv  minus  m triangulo  avb,  vt  b V 
idem  { fed  maius  in  triangulo  bvb  ad  crus  mitius 
Ve  , Se  hoc  bv  maius  ad  luum  minus  Ve  erit , vc 
irfum  ve  maius  in  triangulo  vt  a ad  minus  vh  , 
Quare  *v,  Se  yi  funt  du*  medix  proportionales 
inucotf  Inter  extremas  av,  Se  VH  • 


Sit  data proportioBM  ad  no,  Se  proportio  tu 
ad  To  oon  eadem,  ac  prcceJeits,  feddiucrfa, 
v t proportio  compofira  fit,  non  duplicata. 

Dudls  lineis  bh,  &Tp,  vtcumque,  qu*  faciant 
qaemcumque  angulum  is  o : menfuretur  no  pan- 
data {iiper  alteram  earum  V.  g.  fuper  continuam 
NB  a pundo  o in  n,&  a pundo  N altera  punda- 
ta«i  correfpondens  NB  $ Sic  In  altera  t{*  pun&a- 
ta  To  mcofwretur  fuper  ot  i pundo  6 in  t,  Se  I 
pandor  altera  pundata  te  correfpondens  perque 
extrema  p,  & b ducatur  M*,&pcr  w,Sr  x linea  tn, 
quf  conuenienc  io  M,dr  ent  reperta  mb,  adp* 
habebit  proportionem  eompofitam  » ex  proportione 
nb  ad  no>  & ot  ad  pt  : 


* Probatur  primo , quod  mb,&  mt  conuenienc, 
Iom.  Nam  fi  non  caiiueotent.eflcnc  tm  , Se  mb 
parallcl»?  Quare  triangula  io*,  Se  nor  eiient 
proportionalium  laterum,  vtpotc  «qulagula  Wg. 
fi  Tx  effet  ipfa  tm  parallela  ipfi  bp;  effet  ob  ad  ox,vt 
OP  ad  OT,dr  tomponendo  OB  ad  ob  fimul.SrOx  effet, 
vt  op  fola  ad  ob  firnul,  Se  ot  : Quare  contra  pr$- 
fuppofirioaem  proportio  effet  fimilis  datarum  li- 
nearum, quod  nolumus:  nam  pofuimus  Nb ad  on 
diflunilem  a proportione  To  ad  tp.  Quare  non 
erontparallelx  ; idcirco  conueolent  E.  g.  in  m. 

Probatur . Quod  proportio  b M,ad  pm  fit  com- 
pofita  ex  proportiooe  nb  ad  no,  & TOadvP. 
Ducaturque parallela  *i  ad  n*  V.  g.  a pundo 

Eritque  ex  4.  lib.tf . mb  ad  mP,  vt  Nb  ad  ip . In- 
terponatur qua:  libet , vt  aduertimus  poffe  fieri 
Tra&.p.part.i.Expcnf.j.  Scilicet  NO.qur  inter- 
ponatur inter  1»,  Se  nb  . Erit  Igitur  proportio  nb 
ad  i* compotita  ex  duabus.  Ce.  ex  proportione  Nb 
ad  no,  Se  No  ad  lp  .♦  Sed  ex  4.  lib.tf.  vt  NO  ad  *i» 
ob  parallelifmum  linearum  on  adlP;  Sic  eft  in 
proportione  TO  ad  xr:  Ergo  ( pofita  proportio- 
ne Toad  Tp  loco  proportionis  no  ad  ip  ) propor- 
tio mb  ad  u*  eadem, qua:  n b ad  ip  erit  compofica 
ex  proportione  nb  ad  no,  Se  to  ad  TP,  quod  fi  cu- 
pias proportiones  componentes  ambas  effc  maio- 
ris ad  minorem  v tere  figura  prop.  ieq. 


PROBL. 
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PROBI.  V.  PROPOS.  V.  PROBL.  VII.  PROPOS.  VII. 


Data  linea , qu<t  dicatur  componi  expropor - 
ttonevnius  linea  ad  aliam  exhibere 
duas  lineas , quet  reliquam  pro» 
z portionem  contineant . 

Dicatur  linea  tM  ad  mp  compofita  ex  propor- 
tione bn  ad  on  ; 8 1 ex  alia » qugraturque  re- 
liqua proportionum,  qux  proportionem  mb  adPM 
compleat  * 

Accomodetar  in  hac»feu  pifc.  fig.  mb  longior, 
Vt  faciat  cum  mb  quemcumque  anguium , & du- 
catur indefinita  mt  ab  m per  N . Deinde  ab  N,md- 
furetur  no  fuper  nb,  & a punfto  p parallela  du- 
catur ad  Nb  , qux  fit  ip , & a p per  o tranfeat  PT 
conucniens  cum  tm  . Dico  proportionem  rp  ad  to 
tjje  Proportionem,^  componit  cum  proportione  NI 
tdHO proportionem  tu  ad  Pm  . 


Probatur,  mb  eft  ad  mp*  vt  N*ad  1P  interpona- 
tur n0  ♦ eritque  proportio  Nb  ad  IP  compofita  ex 
proportione  Ni  ad  No , 8c  no  ad  ip . Quare , & 
proportio  bm  ad  mP  erit  compofita  ex  proportio- 
ne b ad  NO,  Sr  NOadlP,  fcilicet  ex  ro  ad  TP'i 
' vel  Tn  ad  ti  , & adaerte , quod  fi  T»  non  conuc- 
nict  cum  tm  verfus  T conueniet  verfus  m ; cum 
ia  proportione  compofita  , vt  dixi  in  prxce- 
dcnti  Tp , & tm  qoq  polfint  cfic  parallela:  , vt 
eft  bn,&  xr. 

„ P R O B.  VI.  PROPOS.  VI. 

^ Data  medii  trium  in  continua  ratione  exi - 
I lentium  , O*  aggregato  extremarum 
proportionalium  primam , O^yltimam 
exhibere . 


(p  Vpcr  aggregato  m duarum  extremarum  fiat 
O circulus  acBd  , & medii  data  dupli  bc  ac- 
commodetur in  circulo  ; fiquidem  oportet  ag- 
gregatum extremarum,  quae 
diametrum  faciunt  circuli 
efic  maius  ipsa  medta  du- 
piata  , quia  dux  extremae 
funt  maiores  , quam  medif, 
8r  tanto  magis  cum  me- 
dix funt  inuicem  j quales  ex 
propof.  ij.  lib.j.  Eletn. 
Deinde  ipfi  cb  erigatur 
perpendicularis  An  ab  eius  medietate  e . Dito 
jf^Qr  m 'Jfe  id,f}vod  dt/Jidcrabatur  . 

Probator.  Quia  At  eft  ad  tc,vtkc  ad  bd  ex 
Coroll.  propof, itf.  libo.  Linea  ad  vero,  vt  dia- 
meter xquatur  aggregato  hi  . 


Datis  duobus  excefpbus  trium  magnitudi- 
num rn  continua  profor  tiofie  exisicnttum 
exhibere  tres  continuas . 

Sint  dat!  nccITua  ac,  & cn , qui  In  Tnicjm  li- 
neam  ponamur  ad  , qug  , & extendatur  ad 
placituip  vfque  ad  b : Deinde  i pundis  a,c,d  eri- 
gantur perpendiculares,  qu?  ex  14.  hb.tf.  eandem 
proportionem  fcrucnt,que  AC  ad  CD»&  dueatuc 
eG  pcrpun&a  e.p.g, donec  cum  altera  ab  conne- 
in  b . u ico  faSum  t/ie  td,  quod  expojcitur»  & effe  bd 
ad  bc*  pt  bc  a-  ba  . 

Probatur,  vt  ab  ad  cp  , fic  eft  ab  ad  cb  ex  pro- 
pof. 4.  lib.  6.  fed  ae  ad 
cp  , eftecia  eft  fic  vt  ac  ad 
CD;Ergo  vt  cHaC  ad  co»fic 
ex  lf.l.f.eft  tota  ab  ad  cb  . 

Sed  , vt  eft  cp  ad  dg,  ita 
eft  cb  ad  ob  ; ex  propoL 
4.  lib.d.  Accp  rcfpicit  in 
proportione  ao,vt  ae  ref- 
picic  cp  , vt  ac  rcfpkit  cd 
gx  effca.  «r  ideo  vt  proportionatur  ab  ipfi  cb. 
Ergo  proportionata  eft  ab  ipfi  cb,  vtCB  ipfi  db. 
Quare  tres  ab,&  cb,  8c  f«nt  in  continua  ana- 
logia. 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  VIII. 

* Dato  termino  maiori , (T  differentia  ter - 
mtnt  maioris  d mrdio  reperire  ipfum  me- 
dium terminum , atque  minorem . 

O It  datum  maius  extremum  ab  in  propoC  prx- 
ced.  figard,  fir  differentia  ac:  Detrahatur  bfc 
differentia  ac  a maiore  extremo  ab,  8f  refiduum 
cb  erit  medius  terminus;  Rurfus  cx  propof.  If. 
fexti,  fiat,  vt  ab  ad  fuam  differentiam  ac  eft  in  pro- 
portione, fic  ciad  aliud  ; & inuenietur  cd  . Dico 
itaquct  quod  ab,  cB,  & db  erunt  ia  continua  pro • 
portione . 

* Probatur,  vt  ab  eft  ad  ac  i fic  cb  eft  ad  cd  . 
Ergo  componendo,  vt  ab  eft  ad  ac  cum  cb;  fic  cb 
eft  ad  cd  cum  db  : Quare  diuidendo,  vt  ab  eft  ad 
cb;  fic  cB  erit  ad  db  : quapropter  ac,  &:cb,  & 
db,  erunt  in  contiaua  proportione . 

EXPENSIO  11. 

De  frofortionah  Irnearum  additione . 

ADditio  proportionalis  linearum  maximas 
in  Geometria  fecum  fert  vtilitates, 
rimis  prebet  fpeculationibus  fund amentum,  m- 
terque  multas  propofitiones.,  que  exhibentur.  Ii? 
funt  vtiliorcs,  & admodum  neccflarij . 
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DE  LINEARVM,  SEGMENTVRVMQ;  PROPORTrONlB.  i <i 

Jcgmentvm  ac  efl  aduHdttar»  BP  . 

PROBL.  I.  PROPOS*  1X>  Probatur.  QuU  re&ingult}  ex  tora  , 8c  addita 


Datam  lineam  retiam , vtcumcjue  [etiam 
tali  fermento  augere,  vt  tota  cum  ad - 
* iuntia  fit  ad  adiuntiam , vt  maius 
Jegmtmum  ad  mtnus . 

£ J&  c je  a : 

Sit  Unca  a b fcda,  rf  cumque  in  c » Bc  lubea- 
mur  adiungere  talem  partom  V.  g »®  » Su*  . 
faciat  re&am  ad;& h*c  tota  ad  fic  ad  adiunAam* 


pro  vno  latera  af,  8c  addita 
i*  pro  alio  eft  f quale  re  Al- 
gu lo  et  do  totaAr  Tegmento 
hd  ob  aequalitatem  laterum 
HDi  8e  lr  . Redangulum 
rerb  ex  o D , Se  hd  eft  «qua- 
le quadrato  id,  ex  1 ib. J. 

vnde  etiam  erit  «quale  re- 
Aangulo  ab,  & ac,  quod  *- 
quatur  ex  dift  is  quadrato  ex  id  Quare  ex  prop. 
io,  lib.d.OD»  ideft  «qualis  af  tota  cum  additi  eric 
ad  ab  totam  , rt  eius  Tegmentum  ac  ad  additam 
hd  ideft  «qualem  if. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XL 


flf  fegmetum  BD,vt  maius  Tegmentum  primitiuum 
ac  eft  ad  mmus  cb  . 

Ponatur  cs  «qualis  ipfici  : Fiatque  per  If* 
propof.  llb.  6.  rt  ae  adsc : Sic  tota  ab  ad  bd: 
repericturqucBD  : Dico  itaque  totam  AD  tjfc  «d  80 
aditutOam  rduti  pe;  pon tonatur  Jegmcntnm  maius 
acfcfrmetttom  no*  CB. 

Probatur.  Quoniam  enim  ab  refpicit  bc  veli»- 
ti  ab  refpicit  bd  ; erit  quoque  componendo  ai,& 
ic  ad  bc,  rt  ab,  8f  bd  ad  f d : fed  ic  eft  «qualis  ex 
cfFedionc  minori  Tegmento  cb  : Ergo  erit  etiam, 
rt  ai,  flr  ec  , hoc  eft  ac  ad  c*  i fic  a*  cum  bd»  idell 
tota  ad  ad  bd  . 

¥ Poteft  etiam  fieri  alio  modo.  Sit  data  ab 
«Hulfa , rt  cumque  in  c . FaAo  fuper  ab  femicir- 
«nlo  , i pun&o  c erigatur,  fi  placet  perpendicula- 
ri v cf.&r  fiat  triangulum  te&angulum  AFB,llneeq{ 
Af  ducatur  ch  parallela  per  pun&um  b,  Sc  oec«r- 
tat  ipfi  c»  in  o . Sit  deinde  bh.  «qualis  ipfi  ob.  fle 
ducatur  per  h linea  fh,  rfque  ad  L j & ab  prolun- 
getur,  rfque  ad  L.  Dito  bl  eiic  eat»  additionem,!** 

requiritor  ; & AL  efle  ad  BL,  >t  AC  ad  CB  * 

Probatur  af  eft  ad  bh  » rei  «qualem  ob  ob  ea- 
rum paralleli fmum  in 
triangulo  afl  , rt  Aii  ad 
BL : Ted  rt  AF  ad  cb  j fic 
ac  ad  cb  , ob  triangulo- 
rum AFC»  8cccb  fimili- 
tudinem-.cumfiut  ad  ref- 
tieem»8e  inter  parallelas 
ex  9 . Texti : Ergo  rt  to- 
ta al  ad  adloodim  Uilidj 
ac  Tegmentum  maius  «T 

c b Tegmentum  minus  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  X. 

Datd  line* , vt  cumque  / tB t tdlc  figmen- 
tum Addere,  vt  tota  cum  addita  fit 
Ad  totam,  vt  figmentum  ad  ipftm 
additam  I 

t , t 

INitr  a,  te  n.t  mtdi.  prof»rtloo«lli  lm«o!»- 
nr  id  ; Eritque  quadratum  cx  bd  fi&am  «- 
qailc  re&.nguto  a BC  fegmeoco  , te  tau  ai  tffe- 
So  ex  propof.  I».  Erijatar  iuqut  lute  me- 
dia a i perpeadiculariter,  Oe  (t&o  (aper  ab  toti 
dati  circulo,  ptt  ccotruni  eiiu  i ducatur  i Terti- 
et D Uoca  od  : D. confudi  portio  HD  inter  medis  in- 
ter an  tetgmtCMylr  penpberum  iateretpta  efi  i/a, 
rptA  addit  a ipfi  nefacit  Al  >}«.  rf?  dd  tuam  ab,  rp 


Datis  duabus  lineis,  alteram  ipfarum , ita 
continuare  , O-  tota  cum  additi  fit  ad 
alteram , vt  altera  ad  additam , idefl 
ftnt  continui  proportionales . 

Sit  data  rc&a  maior  ac  , 8e  minor  ad,  qux  or- 
thogonalicer  adrverticem  a conjungantur. 
Diullaque  bifariam  altera  ipfarum,  puta  ac  mi- 
norem,dimidie  ea  interuailo  deferibatur  circu- 
lus, fle  ducatur  ex  d per  centrum  e linea  dl  . Dico 
totam  «Ltideft  AC  datam  eum  adiun&a  hd  fimul, 
idt  ft  l d eiTc  ad  datam  a d,  et  ad  ad  tp. 

Probatur.  NamexDL  tota  adic£a  cum  HDpro 
latere, & adie&a  hd  To- 
lum  pro  alio  fiet  rc- 
dangulum  aquale  qua- 
drato ungcnrs  ad  ex 
lib.;.  Eucl.  Ergo 
ex  propoT.io.  I b tf.vt 
dl  ad  ad;  fic  ad  erit 
in  proportione  ad  dH; 
quare  ac  «qualis  hl 
auda  eodem  incremento  dh  erit  ad  da  » vt  da 
ad  dh  . / 

PROBL.*  IV.  PROPOS.  XII. 
Unt4t  data  ad/ungere  talem  partem  , *uf 
alterius  fegmentis  data , O*  adiuntia 
fint  proportionales . 

Sit  linea  ac fe&a  in  B , 8c  alia db,  cui  oporteat 
addere  talem  partem , rt  ipfa  db  fit  ad  Teg- 
mentum bc  , rt  ab  Tegmentum  alterum  ad  addi- 
tam bf  t Addatur  linea  bd  lines  ac  adpun&um 
b,  & faciat  cum  ac, quemcumque  angulum.  Per 
tria  rer6  pft&a  adc  reperiatur  circulus  tranfiens 
ex  5-  ltb.4.  & di  prolungetur  rfque  ad  circumfe- 
rentiam in  f » 8c  erit  fa£um>  ericque  ab  ad  bf  , rt 
rnadic. 

Probatur.  Etenim  Bf  cum  db  faciunt  re&a- 
gulum  «quale  redangulo  ex  ab  , 8e  bc  , & ideo 
erunt,  rt  ab  ad  BF,fic  bd  ad  bc  ex  18.  lib  6. 

Qiiod  autem  reftangulum  ex  bd,&  bf  fitequa- 
Le  rcSangulo  cx  ab,  & bc  oftenditur  ex  lib.l. 
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TRACTATVS  XV.'  ' .*  ? 5« 

id  'endz  Jint,  quzflut.MC  id  D , <V  c fucant  com- 
fofitz  pcoporctoncai.  cjuam  B ad  L . 


* Datam  lineam  feliam,  vtcumquefita  au- 
gere , vi  fegmentum  maius  eunt  adiit* 
fit  ad  figmentum  maius,  vt figmentum 
maius  ad  minus . • ' 


Eritgue  ex  jf.Iib.j  re- 
pului 


ftanguium  co,  & eo  xljua- 
le  quadrato  ob,  ideft  Oa  ei 
~ «quali  ex  rffcdione  . 

Vnde  ex  propof.  19.  lib.5.  co  fcgmencMnttmi) 
addita  erit  adoA,  vt  oaad  4fc. 


PROBL.  VI.  PROPOS.  XIV* 


* Datam  lineam  , •utcumque  feflam , ita 
addere ; vt  tota  cum  addita  fit  ad  fer- 
mentum maius  y vt  fegmentum  maius  ad 
minus . 


Sit  data  linea  ac,  quam  oporteat  adiungere  t 
vt  tota  ac  ctim  addita  co , f.  ao  fit  ad  bc  Ce g- 
mentum  maius,vt  »c  ad  A»  fegmentum  minu*  . 

. Erigatur  a puo&o  b perpendicularis  , 8e  i cen- 
tro a interuallo  fegmenco 
maiori  bc  portio-  circuli  du- 
catur  * qux  fecet  BH.in  H, 
Cui  bh  fi.it  equa! is  hi;  per- 
guetriapunda  h,  a»  itran- 
leat  circulus,  Sc  prolunge- 
turBcino.  Dico  ao  nem- 
pe totam  ac  cum  addita  co 
c fle  ad  CB  fegmcntum  maius, 
?t  :pfa  cb  ad  ia  fermentum  minus  . 

Patet , quia  ex  Coroll.  propof.8.  iib.6.  ita  eft 


•*o  ad  ah,  ideft  bc,  vt  ah  ad  ab. 


PROBL.  VII.  PROPOS.  XV. 


Dat*  fmt  du*  Ime*  inaquales , &•  ratio 
data  . Smlque  addend * talibus  parti- 
bus , vt  rationem  datam  inuicem  obti- 
neant , fed  compoft*  aliquam  aliam  ra- 
tionem datam  confcquamnr . 


SCiendam  tfi  hoc  problema  non  femper  operi 
demandari  poflfe  ,*  fed  aliquando,  prout  ratio- 
nes exhibentur,  iuxta  quas  addendum  fit,  vel  de- 
trahendum : IpL  vero  experientia  docebit,  cum 
operi  demandari  pbterit,  abqueeo,quod  omnes 
cafus  ponamus  r Sunt  enim  multi,  Sc  qui  prolixis 
verbis  indigerent . 

Sint  ergo  datat  dux  line*  a,»,  ad  quas  dux  ali* 


Sit  linea  A&diuila  ino,  8c  fegmentum  maius 
o aj  debeatque  huic  fegmenro  addi  talis  pars; 
vt  ipfum  cum  parte  addita  fit  ad  fegmentum  ma- 
ius ao  , vt  maius  ad.EO  minus. 

Erigatur  perpendicularis  op,&-  od  xqualis  ipfi 
ao  d punfto  o , 8c  per  tria 
C pun£a  b,e,d  tranfeat  circu- 

lus. ProIungeturqueCAad 
periplteriam  in  Cjfrerit  fa- 
fium. 


Fiat  owad  mo, velati  proportione  refjrfdt  c 
Ipfam  o,  & ex  pun&s  n,9e  * erigantur  perpendi- 
culares , 6c  parallelx  ipfis  datis  xquales  a,  8e  B, 
gu*  fint  hv,&  Mt ; iunganturq;  punfta  vx  . De- 
inde fiat  ex  propof;  1?.  1.6.  exp.  vt  h ad  l,  fic  x* 
ad  vt  : Poftmodum  a pun&oT  per  pun&um  o du- 
cator redaoT;  Producmturque  nv  m q^,  Sc  xH 
In  a- . eruntque  lioex  xr  ad  v q in  data  proportio- 
ne H ad  l . 

Probatur  funt  enim  tx  ad  tv.  ficm.xad  oy ; 
ob  paraliciifmum  lineatum  vq_>  &xAin  triaogu- 
WvQT»fcd  XT  ad  Tv  ita  efferimus  , vt  H ad  L • 
Ergo  erunt  * x ad  v <*,  vt  h ad  l : Sunt  vero  nq. 
ad  x r , vt  on  ad  ou,&  on  ad  om,  vt  b ad  a et 
rffeftione . 8c  pariter  Mx  ad  vn,  vt  c ad  d ; ergo 
effecimus  id,  qudd  propoficum  fuit.  Nam  panes 
addit*  n<^,  fc  mr  obtinent  rationem  datam  c,  & d 
eotx  vero  X*.  ad  vq.  rationem  datam  H ad  x.  ipfg 
vero  linex,  quibus  tacta  eft  additio,  funt  xquales 
lineis  datis  a,  Sc  b • 


E X P E N SI  O 

' , x • ' r'  1 - * 

De  linearum  diuifione . 


IIL 


REftam  lineam  fecareproportiona’iter  prxter 
ea,  qu*  eraddimus  lib  6.  hic  docemus , cum 
Id  multis  operationibus  deferuiat,multifque  pro- 
politionibus  , qux  deinde  tradendx  funt  hxc  do- 
ctrina ncceffarla  euadat . 


PROBL.  I.  PROPOS.  XVL 


Rellam  lineam  ila  fecare , vt  inter  fegmen- 
ta  altera  tcRa  fit  media  proportionalis, 
qu*  data  debet  efjt,  aut  fubdupla , aut 
minus,  quam  fubdupla  illius,  qu t fi- 
canda  efl. 

t '■  1 ‘ *•».  ii*,.  • , . , 

Sit  fecanda  ac  in  duofegmenta,  ita  quod  Inter 
fegmenta  tanquam  media  proportionalis  fit 
ba,  non  maior  , quam  dimidium  datae  ac.  Ip  B 
ad diftantiam  dimidia? ’AE  fiat  femidrculus  fnper 
ac  diametro,  8f  ab  data  fise  tangens  io  a,  Sc  fac  ile 
In  a angulum  redam . Duciturque  diametro  P*“ 
* d < v .....  - r 


rxllcla 
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DE  LINEARVM;  SEGMENTORVMQi  PROPORTIONIB.  ijj 


rallelaiH  aixaltero  extremo  >,  qua:  fecabit,  vel 
tanget  femickculum  AHC;  quod  AB  cx  bjrpothcfi 
minor  fit,  quam  femidiameter  ae,  vel  ei  «equalis  • 
Deinde  ab  h ; in  quo  Cccan,  ducatur  hf  perpendi- 
calaris  ad  ac  , fecabicque  ac  in  f . 

Dico  itaque  quod  inter  af  & rc  [cgmento,mtdU 
proportion  alis  efl  ab. 

Probatur . Nam  e*  propof.itf.  lib.<S.  fh  inter 
fegmenta  eft  media  proportionalis;  fed  fh  eft  ae- 
qualis ab,  cum  fint  inter  parallelas,  & parallela:. 
Ergo  etiam  ab  eft  media  proportionalis  iotcr  af, 
&ic  . 

COROLLARIVM 


lis  HC . Dieofadum  elfe,  quod  mandatum 
AB,  bc,  CrCDia  continua  proportione  rr periri . 


Hinc  data  aliqua  V.  g.  ba  inueaies  illiu%ex- 
extrema  proportionalia , nempe  af,  Be  rc 
per  prarcedentem  praxim.fi  fimul  iungas.vt  vnam 
longitudiaem  efficiant,  vt  per  (e  confiat . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVII. 

Reclam  lineam  duobus  punftis  in  tres  partti 
diutfarrtyin  quxtuor partes  iterum  dmide - 
re  per  punflum  intermedium  \ vt  feg- 
menta fatt*  remaneant  proportionalia . 

Sit  linea  ab  dluifa  In  pun&is  c , 8e  d,  qua:  o- 
porteat  iterum  diui  ii  in  h,  vt  fegmeatum  ah 
fit  ad  Tegmentum  ch  , vt  Tegmentum  hb  ad  feg- 
meneum  hd  . Diametro  ad  deferibatur  circulus, 
te  iterum  diametro  ca  alius  circulus  dcTcribatar» 


& a punfto,  quo  Te  iaterfeeant  In  t ducatur  per» 
pendicular*sadH  ,Bc  erit  fadum,  quii  expofei- 
tur . T ali  f que  erit  proportio  ah  ad  ch  ; qualis  eft 

HB  .fdHD.vei  CAtfrfCH,W  B D ad  DH. 

Probatur.  Nam  redangulumex  ah,  Se  hd  eft 
«quale  quadrato  hl  eX  19.  Iib.tf.  eo,  qu&d  ex  8. 
lib.l5.HL  fit  media  proportionalis,  fic  redangulum 
«x  ch,  Be  hb  erit  zquale  eidem  quadrato  ob  ean- 
dem rationem;  quare  hfc  redangula  erunt  eqna- 
lia  inuicem  : quare  ex  propof.io.  Iib.6.  ah  latus 
▼Dius  erit  ad  hc  latus  alterius,  vtHB  latus  huius 
ad  hd  Utus  redanguli  > cuius  alteram  latus  ah  . 
Quare  etiam  diuideudo  ac  erit  ad  ch,  vt  db  ad  dh, 

PROBL.  IIL  PROPOS.  XVIII. 

Datam  lineam  ftrnel  fcBam , iterum  denu» 
fecare , vt  partes  fint  in  continua 
proportione . 

Sit  lino  AD  floHi.  vtcumqae  ln  s,  opoii 
teat  heram  fecare  lo  e,  vt  partes  fint  in  con- 
tinua analogia , St  fic  a»  ad  ac,  «luti  eft  at  ad  cd. 

Dlamcuo  ab  fiat  circula»,  St  diametro  ad  alius 
circulus  deducatur , Se  i pundo  diuifionu  dat*  • 
«rigatur  perpendicutari» , qu*  iecet  periphenara 
maior la  circuli  in  E j Se  ducatur  eh  , cui  fiat  *qua- 


Prohatur  reftangulum  ex  i a,  Stee  eft  *quale 
quadrato  e*  be  cx  j;  lib.p  ti  tI  ip.  iib.6  eidem 
quadrato  ex  be,  reftangulum  cb  ab,  bd  *quale  cll, 
quia  AB,SrcE,St  (DCx  8.1.6  funt  in  cotinua  propoe- 
t.one.  Reftangulum  vero  cXAB.are.  xquatur 
reftangulo  cx  ab,  bc,  quod  eft  ac  , St  reftangulo 
nigro  ex  ab,  Stcd.  Pariter  ex  r B ,Sr  ei  reftan- 
gulum  xquatut  reiftangiilo  ex  IE,Sc  lb,  Sr  qua- 
drato ei  le  . Reftangula  vero  iftacxlL,  StiE, 

St  ex  ab,  Sr  bc  funt  zqualia,  cum  fint  cx  diametro, 
Sr  ls.vcI  aquali  bc  : Quare  ablatis  iftis  reftangu- 
lisxquaiibus  rcftanguium  nigntm.  St  ac  quadra- 
tum remanebat  aqualia, quamobrrm  ex  19.1.6.  la- 
tus nigri  reftanguli,  ideft  ABerlt  ad  EL,hoc  eft  ad 
bcj  vt  bc  ad  cd,  quod  erat  probandum . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XIX. 

;.lvj  > r 

Datam  lineam  feliam  ita  fecare  j vt  pars 
intermedia  fit  vhima  proportionalis 
trium  continui  proportio- 
nalium i 

\ r ’ . ....  '.  * . 

Sit  data  linea  a b,  quit , vtcumque  fit  diuifa  in 
C.*  Oportcatqur  iterum  eam  diuidere  in  D,vt 
dc  pars  intermedia  fic  extrema  proportionalis,  & 
ita  fit.  db  ad  ad  , vt  ad  ad  dc  . 

Diuidatur  bc  bifariam  in  x , Be  erigatur  ex  x 
perpendicularis  x L 
squalis  linea:  A x. 
Ducaturque  al  per 
extrema  a,&-l:  per* 
que  tria  punda  c,  b, 
l circulus  tranTeat, 
flf  a centro  v duca- 
ntur parallela  ad  ab, 
quz  occurrat  al  in 
h pando  , Be  ex  pu» 
do  h deducatur  per- 
pendicularis hd  » & 
erit  Fadum  . Nam  ita  erit  bd  ad  ad;  vt  ad  ad  dc. 

Probatur  ak  xquatur  kl,  Be  hv  eft  parallela  ad 
AK  : Ergo,&  ipfa  aequatur  radio  vl  . Quare  hv 
eft  etiam  radius  . Eadem  ratione  cum  dh  fit  pa- 
rallela ad  kl  eritxqualis  linee  ad  Be  hd  aJ  angu- 
los redos  incidet  in  hv  radium  : Vnde  erit  tan- 
gens: quare  eius  quadratam  eriexquale  redan- 
gulo  db,  & cd  ex  jtf . lib  J.  & confcquenter  qua- 
dratum zqualis  ad  erit  zquale  rcdangulo  eidem 
cd  , Be  db  , vade  ex  i^.lib.<S.  DBcnt  ad  ad,  vt  ad 
adDC. 

.r  ■ 

. . '» 

PROBL. 
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PROH.  V.  PROPOS.  XX. 

Datam  lineum  it*  fec*rc,  vt  tot*  fit  ai 
figmentum  alterius , vt  tota  altera  efl 
ad  Jcgmemitm  huius . 


Sit  dat»  a»,  ia  qua  fagmentum  c» . Volumus 
autem  ita  fetare  H>  in  i V.g.n  tota  01  fit  ad 
<•!,«**  ad  is,  ideft  reciproci  proportionentur 
W.K  partes.  Vniantur  ad  aerticem  ai  vt  fa- 
ciant quemcumque  an- 
gulum. Per  tria  rerd 
punfla  A,  c.  D agatur 
circulus  es  prop.ii.j- J. 
Nam  dico  te  efii  fig- 
IST"  J/'~  -O  menlHM,i]UOd  requiritur, 

^ S & r/e  db  ad  c»,  »t  A» 

adta. 

Probatur  es  propof.  llb  }■  elem.  Coroll. 
Nam  reflanguium  es  as,  Se  ca  cft  tquale  reftan- 
gulo  cjt  db,  & r».  Vnde  ex  propoi.10.  Ub,$»  iw 
«sitos  adea.  vt  ab  ai  ia . 

P ROBU  VI.  PROPOS.  XXI. 

Datas  duas  rcSas  ita  fecare , vt  fegmenla 
fini  reciproca  in  proportione . 

Sit  data  A,  minor  pro  libita  fe&a  in  e & maior 
»0  fccanda  fit  fimllttcr,  vt  fegmeota  V.g  ot., 
te  il  fint  proportiaualia  Tegmentis  ac,  Sr  c*  re- 
ciproci , mmrum  ot.  fit  an  c»,  >r  AC  ad  BL  . 

Inter fegmenta data  AB  Stes  inueniatur  me- 
dia proportionalis  cn  t FatSotjue  fupet  aa  maiori, 
femicirculo  reperiatur  duo  fegcnita.qutbus  cd  fit 
media  proportionalia  ea  propof.  huius  1 6.  te  fine 
,L  , te  LO.  Erltque  fs&um.quid  poftulatur,  & 
ol  erit  ad  c,  yr  AC  ad  bi  * 


TRACTA  TVS  XV 

Fiat  ro  ad  re , vtcatf  o . cv  punfils  t ,8r  c 
erigantur  perpendiculares  en  , «qualis  a.  * c** 
«qualis  b , coniungatur-jue  us , te  fiat  ea  ptopofi 
IJ.  lib.#  om  adON  , vt  h ad  t . Sl  sto  eft  maior  , 
quam  ml  linea,  in  quam  re  terminat,  produda 
6 fuerit,  te  vo  non  pertingat  ad  t,  fed  debeat  pro- 
duci, problema  fieri  poteft,  fecils,  fi  id  non  eue- 
niat.  Igitur  eso  per  F ducatur  ot^.  Dico  fafiurn 
effe,  qubd  eapofeitur,  & qc  effe  ad  bb,  »r  C ud  B i 
TtJiaiMl  vero  QM  ai  nb.  eflc,  rtHed  I. 

Probatur.  Nam  qg ablata  correfpondet  pro- 
portione  adER  ablata, vt 


Probator  redangulum  ex  ac  » Se  c* , Ideft  cq» 
cft  xquale  redangulo  lh,  ex  ol»  8c  bl,  quodinter 
arabo  fegmenta  fit  cd  eadem  media  proportio- 
nalis ;Se  ideo  ex  19.  Iib.6.  fint  zqualla  quadrato 
ex  cd  fudo  . Vnd^  & erunt  zqualla  inuicem  . 
Quaderdcx  19. 1 ib.tf. erit  OL  ad  c*, idem  latus  quod 
AQ.I  vt  ac  ad  bl  » idem  latus  quam  oh  , quod  erat 
przftandum  • 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XXII. 

Auferre  i Uncis  duabus  datis  partes  , tjuet 
inuicem  habeam  proportionem  <Utam\  it» 
tamen , vt  refidua  correfpondeant  inui- 
cem in  proportione  data,  cum  fieri potefl. 

Sint  data  dux  line,  et, te  b , a quibua  dernen- 
dzfint  du*  partes  in  ratione  c ado»  ita  ta- 
men , vt  refidua  inuicem  ca&  proportionem  di* 
eant,  quam  dicit  h ad  1 . 


FQ  ad  ve  , qu*  ex  effc 
dione  eft  eadem  pro  • 
portio,  quare  ado.. Sic 
fi  Rn  , vt  om  ad 
ON»qu*  ex  eft\  dione  eft 
eadem,  qo*  h adi  Er* 
•o  refiduum  Mc^ad  re- 
fidum  nr  eft,  vtH  ad  ij 
quod  fieri  oportebat . 
Aliquando  tamen  fieri  poteft , fcd  reciproci,  vt 
fi  zm  loucnta,  qu*  efle1»  vt  h ad  r non  pertinge* 
ret  vitra  h in  o ,*  fed  «flet  minor,  quam  ml»&  ef- 
fet  mz  , tuoc  enim  deberrt  fieri  e v ad  vc , vt  c ad 
D,  8c  ex z ad  v ducenda  efltt  zv  pundata;  qu*  fe- 
caret  in  reciproca  fegmenta.  Nam  refiduum  i 
pundau  vfque  ad  M e fiet  ad  mr,  vt  h ad  i ; at  verb 
ablata  er  ad  c vfque  ad  pundatam,  vt  c ad  d : ita 
vt  fundamentum , Se  terminus  eflene  in  eadem 
quantitate  V.  g E N • 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  XXIII. 
Lineam  dtutfam  extrema  , c*  media  r*- 
tione  proportionali  dtmdere . 

Dluldere extrema,  8e  medii  raflo ne  propor- 
tionali lineam  eft  eam  fecare  in  tria  feg- 
menta fada,  vt  tota  ad  Tegmentum  primum  fit»vt 
fegraentum,  aliud  fecundum  ad  tertium  . 

Sit  ergo  linea  data  IH  feda  in  L,qu*  Ita  fecdda  fit 
in  tria  fegmenta  In  aliquo  pundo  V.  g.  ©.  vt  tota 
IH  fit  ad  iegmentum  datum  lh  , vt  alterum  Teg- 
mentum 10  eft  ad  ol. 

Super  Tegmentum  il  fiat  circulus,  Se  a pando 
h ducatur  tangens  hm  , coanedaturquapun&um 
contactus  mi,&  ob  eodem  pundo  contadus  m 
demitatur  perpendicularis  mo.  Et  dico  eflc  fa- 
dum,  id,  quod  poftulatur . Nam  tota  ih  erit  ad 
LH-  >t  fermentum  faF-m  10  ef?  ad  ol  . 

PraralTumpt.  Obferuandum  eft  lineam  om  vfib 
mediam  proportionalem  inter  bafia  fegmenta  oh. 
Se  ok  in  triangulo  re- 
dangulo kmh  ex  8.  Eo. 
^ fit  eandem  om  eflc  mo 
H diam  proportionale  in- 
ter duo  diametri  feg- 
menta  to,&  ol  ex  prop. 
16.  llb.  6.  Quare  fi  fieret  ex  om  quadratu  ei  «(Tee 
zquale  redangulum  ex  h o , te  x o ex  propof. 
19.  llb.  6.  necnon  , 8e  redangulum  ex  diame 
tri  fegtnends  io,&ol  ob  eandem  rationem . Qua- 
re hzc  redangula  inuicem  cfient  zqualia.  Vndc 
ex  prop.  10.  iib.ff.  babebuat  latera  reciproci  pro- 
portionalia: Ideoq;  ea  proportione  refpondebit 
Hoadoi,  vt  OL  ad  ok  . Quo  pofito. 

Probatur  Propof.  Se  progrefi*.  |.  Cum  ho  , fit 
adot»vtOL  ad  ox  . Vtendo  itaque  compofitionc 
rationum , »ta  erit  mo  cum  01,  ideft  tou  >1,  ad 
vt  ol  cum  ok,  ideft  lk  ad  ox . 

ProgreC 
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fi  LINEARVM , SEGMENTORVMQ;  PROPORTrONFB.  x $ j 

A pundoc  excitetur  perpendicularis  ce,  fient 
8r  a pundo  A perpendicularis  af$  Sirqueca.cu- 
iufcumque  Magnitudinis . Prol  ungetur  vfq,*  ad  i, 
quantum  eft  cb  , Se  i b per  e ducatur  linea  re- 
da vfque  ad  af,  & vbi  fecat  in  p ad  l reda  duca- 
tur» quz  fecabit  ab  in  o » quam  effcfedim  Har- 
monici affirmo » C^O*  efie  mediam  proport'oralcm 
inter  cb  , gjr  ba  Harmonice  »ideft  effe  cb  adex 
Geometrica  in  proportione»  vt  eft  differentia  oc 
inter  primam,  Se  mediam  ad  differentiam  oa  inter 
mediam»  Se  extremam . 

Probatur  . Nam  ob  parallelifmum  linearum 
af, 8f  ce  in  triangulo  afb,  lu  erit  ab  ad  ce,n 
af  ad  ce. 

ProgreiT.  2.  Deinde  conftdcrandum  quoaue 
eft, quod  triangula  nigra  funt  fimilia  , quid  unt 
redangula,  Se  rubeant  angulos  ad  o ad  verticem 
squales,  vode,  & reliquos  : quare  erit  ao  ad  af» 
vt  oc  ad  ci»  vel  aqualis  ce  & permutan  to  ita  erit 
AO  ad  oc»  vt  af  ad  ci»  vel  ce  : Sed  af  ad  ce  erae 
in  primo  progreff.  vtAB  ad  cb  »•  Ergo  etiam  diffe- 
rentia ao  ad  diifercntum  Oc  eft,  vt  maius  extre» 
mu  ab  ad  minus  cb,  quire  ob  erit  media  propor- 
tionalis,cuius  differentia  a maiori  excremo  ao,  ita 
rcferuraddiffcrentiamfuam  a minori  extremo 
cb»  vt  maiusextremum  ipfum  refertur  ad  minus» 


,(f.  a.  Rurfus;  fi  ho  eft  ad  ot»  vt  oi  eft  In 
oneadoKcx  prfaflumpto  vtemur  per  mu- 
ariontySe  erit  anttcedens  ho  jd  ol  antecedentem 
vt  Qt  ad  ox  terminos.  Vtemur  deinde  diuiftone 
rationui&r  erit  lh  pars  ad  LO  comparte.v t xi  pars 
Se  radius,  vel  lk  item  radius  ad  xocompartem  . 

Jprogrcff.  *.  Cum  ergo  ifta  proportiones  fqua- 
les  fint.  Se  fimiies  ex  Aquali  arguendo  erit  hi  ad 
oa,  quam  primo  progr.  oftendimus,  vclut  ix.vel 
lk  ad  c x • nimirum  tota  h i ad  partem  inter- 
ceptam io j vt  pars  extrinfecds  affumpta  hl  ad 
alteram  partem  interceptam  ol  . 

Progreff.  4.  Cum  ergo  1 h correfpondeat  pro- 
portione ad  10,  vt  lh  ad  ol  poterimus  denuo  vti 
permutatione , Se  erit  tK  ad  hl  antecedentes,  vt  10 
ad  ol  feqaentes,  nempe  tota  ih  ad  Tegmentum  da- 
tum hl,  vt  fegmentu  fadum  10  eft  ad  OL,quod  erat 
demonftrandura . 

A 

EXPENSIO  IV. 

De  proportione  tinearum  Arithmetica . 

Licet  proportio  Arithmetica  fit  facillima . 

non  licet  tamen  eam  omnino  prztcrire  ad 
tradatus  integritatem » ideo  breuiter  • 

PROBE.  I.  PROPOS.  XXIV. 

Tres  proportionales  datis  duabus  lineis  in 
Artthmeticd  proportione  inuenire. 

HOc  faciliter  fit : Datis  enim  duabus  a , Se  b 
inquiratur  maius  exeremu  . Fiat  cl  aqualia 
ipfi  a,  Se  addatur  differentia  vi  fctncl,  & fit  LqA 
erit  CQjnaius  extremum . 

Si  tero  exquiratur  minus  extremum  fiat  cl  at- 
quaiis  ipfi  av  media , Se  ei  femci  diffe- 
rentia lq,  detrahatur  , Se  fiet  yninus 
extremum.  Si  vero  inquiratur  media 
datis  b , & co/iat  ai  aqualis  ipfi  b , Se 
differantiaoq^  qua  eft  inter  minus,& 
maius  extremum  bifariam  diuidatur  » 
addaturqj  Ipfi  ai»  Se  fit  av  media  jppor- 
lil  tionalis.  Patet  inuentas  effe  extrema 
proportionalia  arithmetici, quia  (i ngu- 
n \x  line*  altera  fuper  alteram  excrefcunt 
augmento  aquali  j qubd  eft  de  ratione  proportio- 
nis arithmetica  : fic  va  excedit  b linea  vi.  Se  cq. 
excedit  av  linea  iq.,  Se  iqj  Se  vi  funt  differen- 
ti* aequales. 

expensio  V. 

De  linearum  proportione  Mufica  . 

PROBL.  L PROPOS.  XXV. 

Datis  duabus  lineis  alteram  proportionalem 
Harmonicam,  fue  mtiiam,  ftueextre- 
mas  inuenire. 

C It  primo  dirum  nuit»  extremum  a»,  te  mino» 
O cb  * cui  oporteat  mediam  proportionalem 
Harmonicam  reperire. 


Sl  verb  libeat  minas  extremum  data  media  01,' 
Se  maiori  ab  reperire  excitabis  perpendicularem 
af  i pundo  a, cuius  longitudinis  placeat  V.g.  af» 
aqualemque  deduces  at  perpendicularem  ab  a» 
iungefque  tb.  Se  ab  F per  O duces  fi, fle  a pundo, 
quo  fecat  m 1 redam  b a deduces  perpendicula- 
rem ic.  Se  vb»  cadit  in  c erit  extrema  minor  pro- 
portionalis harmonica  cb  . 

Patet.  Quia  eft  eadem  coaftrud  io.  ac  antece- 
dens folo ordine  variata. 

Si  vero,  quis  cupiat  dato  minori  extremo  cb» 
& media  bo  maius  extremum.  Is  excitabit  per- 
pendicularem ic,cuius  longitudinis  libeat, & pro- 
ducet aqualem  ce,  perque  putidum  e a pundo  b 
ducet  redam,  & rurfus  ab  1 per  o aliam  redam» 
qua  fe  interfecabunt  ficubi  V.g.  in  f . Ab  F ergo 
pundo  ad  ob  prolungatum  duces  perpendicuiaie, 
qua  cadet  in  a . Linea  itaque  ab  erit  maius  extre- 
mum . Quod  autem  conueniant , patet  : Maior 
eft  enim  angulus  externus  e,  qua  angulus  niger  1 
internus  acutus  I,  quod  erusco  crure  bc  neceffa- 
riofit  mmus  in  triagulo  oci,  ideoq;  1 P,8r  bp  non 
poflnnt  effe  parallela»quod  incidens  ei  non  faciat 

angulos  internum  externo  aquales . 

Probatur  verb  prop  ex  eo,qu6d  fit  alio  ordia 
eadem  operatio,  qu*  prius  in  prima  parte  propo* 
(itionis,  vt  patet» 


TRAC- 
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TRACTATVS  XVI 

' ‘ ' I •'  . ■ * 

DE  PROGRESSIONE  PROPORTIONALI. 
PARS  PRIMA; 

De  Linearum  Progrefsione  Geometrica . 

. 1 r- 

Idimus  progrelfionem  numeris  procedentem , & eius  lingula- 
res affedtiones  Ipeculati  fumus  » modo  linearum  progreflio- 
nem  proportionalem  oportet  aniroaduercere  in  multis  a pri- 
ma diuerfam  , & pnecipue  in  eo , quod  in  progrellione  nu- 
merali Geometrica  vicimus  nunferusaflignari  nequit, ad  quem 
progreflio  perueniat;  hic  autem  aflignari  poteft  vltimus  linej 
terminus  , ad  quem  licet  infinita  progreflio  tendar  , iliumque  confequatur, 
ita  vt  inter  alUgnata  extrema  omnis  multitudo  innumera  proportionalium 
concludatur  , quamuis  ad  illud  extremum  luccefllue  procedendo  nunquam 
fit  peruentura,  in  duas  vero  partes  hunc  Trad.  fecabimus,  agendo  prius  de 
Geometrica  proportione,  deinde  de  Mulica.  Arithmeticam  prartermutentes, 
vtpote  a numerica  non  diferepantem . \ 


EXPENSIO  I. 

De  principijs , 

ANt«|Mm  de  progreffionibus  pertraftemu* 
ipfa  principia , dcfiuitionefque  videre  o- 
portet . 

DEFINITIO  I. 

SEriet  Trogrcfionlt  eU  quantitas  finiit  dimfafc- 
tniJnm  proportionem  Gecmetrieam  datam 
Sit  quantitas  aliqua  Unita  data  ao  , qu.r  diuida- 
tur  fecundum  proportionem  a b ad  a c i ira  quod 
ab  fit  .1*1  ac,  vt  ac  ad  ad,  8e  rurfus  AC  ad  ad  , vt 
ad  ad  a e , St  cart,  h*c  eft  feries  Progref&opie 
Geomctricz . 

DEFINITIO  II. 

GEometrioa  froprtfiio  etl  quotcumque  termino - 
rumjecundum  tandem  rationem  continuatio . 

'T 1 » 1 1 1 

A £c  D E F C 

Geometre*  itaque  progreflio  eft  illa  continua* 
tio  d uifionis  fecundum  eand*  m datam  rationem 
eiufdrm  quantitatis,  ita  vt  nullum  includat  finem 
fecundum  fe  . Iam  vt  ro  vt  de  progreflione  nu- 
mi  r ta  difium  eft,  alia  eft  difcrcta,  alia  continaa. 
Di  fercta  eft,  qua:  non  progreditur  per  cafdcm  ra- 


tiones: cdhtinua  vero  per  eandem  datam  ratio- 
nem, aut  perpetui  augetur»  aut  perpetu6  diminui, 
tur. 

^DEFINITIO  III. 

TErmtnuj  progrejionis  cfl  feriei  finit,  sdtjum 
*nlt 4 pr 0£> effio  pertinget,  luet  im  infimum 
tintinnetur . Sed  ei  perpetuo  accedet . 

Itaque  progreflioms  gf  ad*cE  , 8c  ce  ad  cd  , St 
cart. eft  a : quu  licet  diuifiones  perpetub  contin- 
gant viciniores  pundo  a illud  tamen  pun&ura 
confcqui  non  valebunt  rt  infra  oftende tur . 

EXPENSIO  II. 

De  progreffionum  terminis  inuicem  compu- 
tans, O4  dtffsrcntijs . 

PRius  confiderabimus  progreffionem  in  fecd- 
parando  terminos  terminis  » deinde  compa- 
rabimus progrefliones  inuicem;  tandem  accelfum 
terminorum  ad  finem  animaduertemus . Tripli' 

' citer  autem  comparari  potiunt  inuicem  tcrmiol, 
▼ei  quoad  ipfam  proportionem  , quam  cum  alio 
dicunt,  & hoc  fufficienter  aduertimus  in  propor - 
tionibus;  tum  numcricis  • tum  quantitatis  con- 
tinuae : at  vero  differentiae  terminorum,  & eorum 
aggregata  rcftant  hic  confidcxanda . 
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DE  LINEARVM  PROGRE^SIGNEiOiEOMETR..  i|T: 

8e  f a,  6e  ea,  8e  da  erunt  in  eadem  proportione, Se 

.<  6cdkj,<k*V^n?.  5t  i ir.-q-s 


tHEOR.  I.  PROPOS.  I 


Coniinu } proportionalium  differ entia  fe  ca- 
dent proportione  refpiciunt><fud 
termini  ipfi  . 

Sint  in  continua  proportione  ao  , tk  at,  8e  ae, 
8e  ad,  Se  czt-  offendendam  differentias  quoque 
in  continua  corrc/pondentUy&  eadem,  qua  propofiti 
termini  reperiri . & gf  effe  ad  fe  , w fe  ad  bd,  &c. 
Probatur  ProgrefT.  i.  Tota  ao  eft  ad  af,  vt  af 
ad  ae  . Ergo  diuidendo  r.F  erit  ad  fa  » vt  fe  ad  b aj 
& permutando  gf  ad  pe  erit,  vt  f a ad  ea  : qux  cft 
eadem  , ac  proportio  ac  ad  af  in  fig.de(in.t;  !- 
ProgrefT.  %.  Repete  idem  a rg omentum  de  fe* 
quenubusterminisFAeft  ad£A,rtEAad  ad.  Ergo  ■ 
awJtndo  EB  erit  EA,rr  Eft  ad  Pa".  Igitur  permu- 
tando erit  fe  adED  , vt  ea  ad  da  j qua:  cft  eadem , 
quam  obtinet  ca  ad  fa. 

Itaque  e*,  primo  progrefT.  cf  differentia. eft  ad 
f e differentiam,  vt  c a ad  f a : Rurfufque  ex  fecu- 
do  progrefT.  fe  cft  ad  ed,  quae  funt  differentiae,  vt 
ga  ad  fa  . Ergo  eadem  proportione  Tuuntur 
differenti*  cf.St  fe,  8e  ed,  qua  reperitur  inter  cf, 
8c  f a : Quare  funt  comiuuc  proportionales:  id£q; 
dicas  de  differentijs  aliorum  terminorum  conti- 
nuo proportionalium  . 

T-H'£OR.  II.  PROPOS.  II. 


-'‘  THEOR.  in.  PROPOS.  III.’ ^ 

. . • . a n:  f . v;i 

Si plures  fuerint  quantitates  in  continnfyro- 
portione,  Ot  aggregentur  hin* , &• 
hin*,  erum  aggregata  in  con- 
tinua prdphrtione .’ 

t ‘ v !> « ..."  ■'i  > ' 7 ' . 

Sint  V.  g.  in  prece4>  fig.  quatuor  quantitates 
continue  proportionales  gf,&t  fe.  Se  ed ,Se  dcj 
tk  fimul  fumantur  gf  , 8e  fe.  Deinde  fe*  tk  ed, 
tandem  ed,  &dc  . Dico  hac  aggregata  cfle  qu  <quc 
continui  proportionalia  * % ( r 

Probatur  Pfogreff.  i.  oF  eftadFE  ex  datis,  vt 
fe  ad  ed  . Ergo  componenda  gf,  cum  fe  ad  ipfam 
FE.cric  vt  fe  cum  ed  ad  id:  Igitur  permutando 
gf  cum  fe  erit  ad  pe  cum  ed,  ve  fe  ad  e d . 

ProgrefT.  x.  fe  eft  ad  id  veluti  so.ad  Dc.  Er- 
go fimili  difcurfu  componendo  FE,cum  ed  ad  ipfam 
ed  entin  proportione,  vt  eft  ed  cum  dc  ad  dc» 
& permutando  fe  fimul  cum  ed  erit  ad  id  cum  cd» 
vt  ed  ad  DC . Sed  fixe  proportio  ed  ad  dc  eadem 
eft  ex  ditis,qu$  eft  rtad  hd:  Ergo  funt  in  eadem 
proportione  aggregata  gf  cum  fe,  ad  FE  cum  ed. 
& hoc  fe  cuin  ed  ad  e d cum  dc  , cum  ha- 
beant eam  proportionem  ,qux  cft  fe  ad  ed;  quod 
eratprxftandum.  •_  ^ 


St  citjftrcntid  fmt  continua  proportionales  i 
etiam  altj  termini  eadem  proportione 
continua  gaudebunt  y dummodo  '4aa 

v duo  primi  gaudeant  * , i; 

Sint  differenti»  continui  proportionales  gf.St 
fe,&  ed  in  eadem  figura.addaturque  iplis  ia, 
ita  quod  terminus  ag  ht  ad  af,  vt  differentia 
cf  ad  differentiam  fe  . Dico  omnes  terminos  ag,& 
af,  dr  ae  a Defit  continui  proportionales  . 

1— I — * 1 1 1,  r 

A B G D H F Q 

Probatur  ex  primo  ProgrefT.  Differentia  cp  eft 
ad  FEjvt  ac  terminus  ad  af  termina : Ergo  permu- 
tarim differentia  cf  ad  terminum  ac  refertur,  Vfc 
different  il  fe  ad  terminum  Ap  . Ergo  diuidendo  cf 
refertur  ad  fa,vc  refertur  fe  ad  ea  . Quare  per- 
mutando rurfuscF  refpicit  fe  veluti  fa  refpicit 
ea,  qu»  cft  eadem  proportio,  qua*  eft  ga  ad  paf&<- 
ex  datis  fb  ad  fd  . Quare  ga,  fa,  fir  ea  erunt  in  / 
eadem  proportione . 

ProgrefT.  a.  Sic  quoque  eodem  difcurfu  diffe- 
rentia fe  refertur  ad  differentiam,  ed  , vt  f a ex 
primo  progreff.  refpicit  ea  idc<yperij*r4*W'j  FK  ln 
proportione  fe  geret  ad  FAficuti  bd  eft  ad  ea: 
Quare  diuidendo  fe  erit  ad  ea  proportionaca , 
ficut  ed  ad  da  : Quare  rurfus  permutando  fb  erit 
ad  ed  , vt  EAadDA.  f . 

Quamobrcm  cum  ex  datis  terrirfni  oa  fit  ad  fa» 
gf  ad  fi  differenti»,  quxcx  datis  eft  eadem  pro- 
ponis», ac  fb  ad  ed$  & rurfus  fa  fit  ad  ae  ex  prj- 
mo  progreff.  vt  eadem  pe  ad  eandem  ed,  & ex  fe- 
cundo progrefT.  ea  fit  ad  da  pariter,  vt  eadem  fb 
ad  eandem  e d,  patet , quod  quatuor  termini  «a. 


THEOR. :1y.  PROPOS.  IV. 

K ; 

Si  fmt  tres  magnitudine!,  &•  minor  termi- 
nus, dtfferen^aquri  mediocri , & huius 
differentia^  differentia  d maiori  dtfftren- 
ffjaprfiorftfif»}  proportippales,  tpft  'qui- 
que termini  erunt  continui  proportio- 
nales . . 


Sint  tres  quantitates  a , & bc»&gh,  minorq; 

differentia  cd  ,&  hzc  conferatur  cum  diffe- 
rentia maiori  hf,  & differat  quantitate  ef  ; fintq; 
continue  proportionales  ef,  8c  cd,  8e  a . Dico  ip - 
fas  quantitates  HG  » & cfc , & a futuras  effe  conti- 
one proportionales . 

Probatur . Ponitur  differentia  cd  refpicere  mi- 
norem terminum  a,  vt  ef  differentia  differenti» 
refpicit  ipfam  differentiam  cd  . Ergo  componendo 
CDcumA,  ideft  ca  erit  ad  a,  veluti  ef  cum  cd 
ideft  HF,eft  ad  c d:  Qui- 


H EF 


C D 


obrem  etiam  per — 

mutaaio  c a etit  ad  hf 
fuodamcu  veluti  a ref- 
picit cd  termini . Qua* 
propter  rurfus  compo- 
nendo medius  terminus 
ca , cum  hf  maiori  differentia  hoc  eit  terminus 
maximus  h o,  erit  ad  ca,/t  proportionem  dicit 
terminus  a cum  differentia  cd,  hoc  eft  cb  termi- 
nus medios  ad  ipfum  a terminum  primum,  quod 
erat  probandum  ■ 


Kk 
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TRACTA  TVS:  3t'Vi.  PARS  t 


COROLLARIVM  I. 

COII  Igitur  propof.  conuerfa . Nam  fi  qnan* 
titatcs  a &•  BC»  8c  ch  fuerint  continue  pro- 
portionales etiam  differentia  differenti*  maioris 
£ minori , minor  differentia , 8r  primus  terminus 
minor  erone  contlnud  proportionales  . 


dem  proportione , ac  cb  cum  ba  ad  ba  . Ergo  p*r» 
mutando  erit  dc  cum  cb  linea  proportionata  ad 
CBcum  ba,  veluticft  cb  ad  ba:  Rurfufque  com- 
ponendo  eri*  dc  cum  cb»  te  cb  cum  Ia  fimul,  hoe 
cfl  ea  ad  c b cum  ba  hoc  eft  ca  , vt  ci  cum  b a» 
hoc  eft  ca  ad  ba  . 

. - - • - 


COR  OL  LARI  VM  It 

QVoifi  Jiftrenti. differenti*  it  differendi 
c»,  Sc  terminus  prtnt»  minimus  da  fimul 
addemur , quod  erunt  continud  proportionales  > 
patet  ea  prima  huius . 


THEOR.  V.  P R O P O S.  V. 


Differentia  differentia  maioris  , i minore 
ipfa  differentia  maior , (y  terminus 
maximas  m quantitatibus  continui  pro- 
portionalibus funi  cojumui  proportiona- 
les. 


T-W 


■"O 


c» 


B A 


Itaque  omnes  termini  ba,  cb,  te  dc,  te  infaper 
Iterum  medius  cb,  vel  pqualis  ed  ad  medium  cb 
cpm  primo  ba  habent  eandem  proportionem,  qua 
ipfe  medi ui  cb  cum  primo  ia  habet  ad  jpfum  pri- 
mum ia  , quod  erat  oftendendum  • 


EXPENSIO  III . 

De  ferit  linearum  proportionalium  inuictm 


Sint  quantitates,  vt  in  prsced.  figura  continui 
proportionales  a,  bc,  & oh,  te  differentia  ef 
differenti*  maioris  hf  a minori  cm,  & terminas  * 
maximas  ho.  Dito  e{J<  continui  proponionults  tt\ 


comparatarum . 

VI fis  proprietatibus  differentiarum,  ftmuJque 
aggregatorum  proportionalium  termino- 
rum, reflat  contemplari  feries  linearum  ad  inui- 
ccm  comparatas,  & maxime  earum, qu*  ab  eodem 
principio  ena fcuntur:  hxc  enim  cognitio  in  pri- 
mis deferuit  ad  inueniendas  areas  Paraboiarum.fir 
Ellipfium,corporibufque  folidis,  vt  plurimum  di- 
metiendis . 

THEOR.  I.  PROPOS.  VII. 


Probatur  ex  primi  huius,  vt  differentia  hf  ad 
differentiam  CD, talis  quoque  eft  proportio  termi- 
ni h c ad  terminum  cb:  quare  d umendo , vt  hf  re- 
fidaum  eft  ad  CB  ablatum,  idefl  fo  squalem.  Sic 
bf  refiduura  ad  differentiam  co,veI  squalem  he  j 
Ergo  componendo , vt  hf  cum  FC,qu*  eft  maior 
tetmtnu*  ad  hf  maiorem  differentiam  . Sic  eric 
ef cum  he,  qn*  eft  he  maior  differentia  adtf 

differentiam  differenti* . 


Si  fint  dure  feries  linearum  proportionalium, 
CT  perueniant  ad  eundem  terminum, 
etiam  fi  fequantur  , termini  fequentes 
v mus  feries  ad  terminos  alterius  erunt, 
vt  antecedentes,  dummodo  in  eadem  re- 
motione a communi  termino  fumman- 


THEOR.  VI.  PRQP.  VI. 


lur  . 

t . ' 


Si  fint  tres  quantitates  continui  proportio ** 
nules  , <jr  maiori  termino  bis  medius , 
fiimtt  vlt imus  aggregetur ; Mediocri  ve- 
ri femel  vltimus,  erunt  hete  aggregata  % 
cum  vlttmo  termmo  tn  continua  propor- 
tione. 

Sint  tres  quantitates  eondnuc  proportionales 
ABiSr  bc,  8c  CD»  Dico, quod  fi  fumantur  om- 
nes fimul,  8r  addatur  M} squalis  medio  termino; 
deinde  fumatur  medius  terminus  femel  cum  mi* 
nimo,flr fitcA,&  undem  minimus,  onr.et 
adhuc  erunt  continui  proportionales  ,dr  ita  erit  ba 
ad  ca,  ptenad  ab. 

Probatur . Quoniam  ponuntur  continui  pro* 
portionales  dc,  & cb,  & ba  . Si  arguatur  i com - 
politione  rationum  erit  dc  cum  cb  , ad  ciio  ea* 


Sint  abc  feries  m*  decrefcens  , fec  crefcens  , 
& terminas  communis  c,flrfequantur  in  fui 
progre(Eonc,&  fiant  termini  in  prima  ferie  a,  b,c, 
d,  e;  at  in  fecunda  v,  c,  c»  h,  i,  Dico,  tfuod  ficu  t efi 
b ad  o , ita  fit  d ad  h,  «r  fient  eft  a adf  , fic  rtf- 
•poadeat  in  proportione  ■ ad  l . 

Probatur . Quia  BCD  ponuntur  continui  pro- 
portionales erit  redan- 
gulumex  B,  St  d ez  pro* 
pof.  19.  ltb.fi.  elem  squa» 
le  quadrato  cx  C fa&o:  fic 
ponuntur  proportionales 
c c h erit  squale  redan- 
gulum  ex  c,  & H quadrato 
c:  Quare  erant  squalia 
redangu  lu  ex  H,fif  d,Sc  re- 
dagulu  o,  fic  h : habebunt 
itaque  reciprocd  latera  ex 
10.  lib.fi.  proportionalia,  Se  ita  erit  b ad  c,  vtH 


Similiter 


DE  LINEARVM  PROGRESSIONE  GEOMETR. 

Similiter  a,  b,  c,  d,  e funt  continue  proportio-  tes  ae  , 8e  f k V.  g.  quatuor,  itu  vt  fit  -At  ari  bc 

nales : Ergo  erunt  exuquo  ace  continui  propor-  hic  adco,&  hic  ad  de.  Se  hic  adrr;  iit  ca<ktn  pro-  * 

tionalcs  : Vnde  vt  prius  redangulura  ex  ae  erit  portione.  Dico,  quod  lota  feriet, /eu  quaesitu  At 

cquale  quadrato  c . Par  iterque  FCt  ex  aquo  erunt  ad  quantitatem  ri  bibe*  proportionem  quadruplica- 

continue  proportionales  ; quapropter  rc&a  rtgu-  tam  vnius  termini  ad  alium  pnia  ab  ad  bc  . 

Ium  ex  f,8e  ierit  «quale  quadrato  ex  c . Vnde  re- 
dangula  ipfa  inuicem  erunt  «qualia,  vtpote  equa- 
lia  vm  tertio,  & hinc  etiam  latera  exio  hb.tf. 

elem.  erunt  reciproce  proportionalia,  8e  a crn  ad  , .. 

F,  vt  i ad  E , ' jf  G JUT  I?  * 


THEOR.  II.  PROPOS.  VIII. 

St  fint  duo  ordines  continue  proportionalium 
incipientes  ab  eodem  termino  . Tertij 
termini  primo  inciufo  erunt  ite  duplicata 
ratione  fecundorum  ad  inuicem, 0 quar- 
ti  in  triplicata , 0 quinti  in  quadrupli- 
cata, 0fic  in  infinitum . 

Voniam  abc,  & alm  fu*t  continui  pro- 
VZ  portionales  erunt  quadrata  ex  a,  &c  *- 
qualia  quadrato  c,  &r  cx  a , 8e  m «quale  quadrato- 
cx  l : fed  quadrata  ipfa  funt  ex  ti.  It b.6.  Eucl.  in 
duplicata  ratione  fuorum  laterum : Ergo  etiam 
rcciaaguJa  illis  quadratis  «qualia : Sed  re&an- 
gula,  vrtpote  eiufdem  altitudinis  a funt  inuicem, 
vt  bafes  c,  Be  m , ergoc,  &r  m erunt  in  duplicata 
ratione  linearum  ®ad  \ . f' 


Probatur  quilibet  terminns  obtinet  proportio- 
nem quadruplicaram  ad  quemlibet  ternvnum. al- 
terius fcrici.&r  ab  huiusad  fg  alterius  quadrupli, 
catam  proportionem  habet  eius  ex  def, 7.  Tra&. 
9.  qu«  eft  ab  ad  bc  , quia  per  quatuor  termUos 
ab,&  bc»  & cd,  8f  de  vfque  ad  fc  continuatur. 
Idem  dicas  de  termino  *c  refpe&u  termini  alte- 
rius feriei  gh  Se  ficdcalijs:  Quare  omnes  ante- 
cedentes termini  inAE,  qui  conftituunt  .a  b ad 
omnes  confequentcs  in  (K,Qcmpe  kf habebunt 
proportionem  quadruplicatam  quoque  cum vnus 
antecedentium  ab  a9  alterum  confequentiumFG 
ridem  confcquatur  proportionem, vt  patet  ex  pro- 
pof.17.  lib  5.  elem. 

•• - •-  - -a 

P R O B L.  I.  P R O P.  X. 

Duas  firies  Jimihum  proportionalium  datis 
lnl>us  termini . coni  nui  proportiona- 
libus exhibere . 


Lineavero  qttart*  erunt  in  triplicata : Nam 
quadrata  exc  ,&  m funt  in  duplicata  ratione  fuo-» 
rura  lacerum,  quibus  «quatur  quadrato  quidem  c 
redangulum  ex  »,  & d,  & quadrato  ex  M redau— 
gulum.ex  l,n:  quare  inuicem  eatedangula  erunt 
vt  quadrata : fed  quadrata  ex  c,  & m obtinent  proi: 
portionem  duplicatam  laterum  c ad  m,  quz  latera 
dicunt,  proportionem  duplicatam  refpe&u  b ad  l, 
ergo  quadrat2  prcdi&a  ex  c , & n habebunt  pro- 
portionem quadruplicatam  cius , qu«  eft  * ad  L .* 
Quamobrem  redangula quoque  ex  »,&d,  & ex 
l,&n  «qualia quadratis  conlequentur  rationem 
quadruplicatam  linearum  » adtj  fed  proportio 
refiangulorum  eft  compofiu  ex  proportione  late- . 
mm  b ad  l > & d ad  n . Tolle  itaque  proportio- 
nem b ad  L,cui  erat  quadruplicata,  & remanebit 
proportio  linearum  d,  n triplicata  cius,  qu«  eft  b . 
ad  &fic  concludes  de  alijs  . > .> 

* PROBL.  III.  PROPOS.  IX. 

Series  compofita , ex  par  ibus  numero  termi- 
nis ad  aliam  ex  tot  terminis  conflatam , 
0 in  eadem  proportione  continuatam 
habet  eandem  multiplicatam  proportio- 
nem, qua  ex  terminis  conflatur  . 

SIntduz  feries  quantitatum  in  eadem  propor- , 
tinge,  fed  pari  numero  terminqrujn  conftaa- , 


SIntdifponend*  du«  feries  continue  propor- 
tionalium, & dentur  tres  termini  ab,  & ac, 
& cd  : Inueaiatur  inter  as,  & a c,  media  propor- 
tionalis ah,  & inter  a c,  & a h media  proportio- 
nalis aL,  8c  fic  femper  fiat,  & erit  inuenta  vna  fe- 
ries . Rutfus  inter  ac,  &r  cd  media  proiciatnr 
AM,  &. inter  a m,&  ad  media  proiciatur  an,  & fic: 
■ femper  fiat . Dico, quod  ha  dua  feries  innent*  erus* 
ftni.lt st  & quilibet  terminus  erit  ad  alium  terminum 
fimlis  i ac, quilibet  (cr  minus  eiujdem  fcriei  trit ad 
alium  /ibicdrrejpffndentcm . 


Probatur . Quoniam  inter  continuas  propor- 
tionales ab, & a c,&  ad  medias  proieciraus  ha, 
am  erunt  omnes  in  continua  proportione:  Quare 
ex  prima  b.etiam  differenti»  erunt  in  cotinua  ea- 
dem proportione  mc,  Se  md:hb,  & CH  . 

Progrcff.».  Et  quia  inter  ah  , 8r  ac  eft  media 
proportionalis  al, erunt  ah,  Se  a l,&  a c continui 
proportionales  , ficut , & ah,  8e  an  , Se  ad,  quod 
na  fit  media, tales  erunt,  & ideo  ex  1.  huius  etiam 
differenti*  erunt  in  eadem  proportione, & hl  erit 
ad  ’lc  , vt  ajl  id  a c Et  pariter  mn  erit  nd,  vt  an 
ad  da  , qu*  eft  eadem,  qu*  al  ad  a c,  ex  Thefi  eo 
ouod  fint  medi«  proportionales  al,  8c  am  inter 
ftmiles  proportiones  ah  , & a c atque  inter  a m, 
8c  ad  : Vnde  , 8c  differentiarum  proportiones 
erunt  fimiles»  eritque  hl  ad  lc,  vt  mn  adND. 

Progrcff  3.  Et  quia  cx  primo  progr.  eft  ub  ad 
HC  j vt  cm  ad  md  . Erit  quoque  componendo  B H 
cura  hc,  ideft  bc  ad  ipfam  hc,  vt  cm  cura  md  ideft. 
CD  ad  ipfam  Db\. 

Kk  a Pro- 
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ProgrdT.  4>  Sic  quia  eft  ex  t.  progr.  hl  ad  ic* 
«t  mn  ad  ifD.rrit  componendo  hl  cum  Lc.Ueft  hc 
adLC,  vt  mn  cum  dn  ideft  md  adho:  Vade  erit 
bc  adcH  reluet  eoad  dm  ex  J. progr.fr  ex  4»progr. 
ch  ad  cl,  ve  md  ad  dn,  & fic  confequentcr,fi  ai  i; 
termini  adlint . 

THEOR.  IV.  PRqPOS.  XI. 

* Si  ab  aliqua  data  ferit  defumantur  al- 
terni termini , er  fiat  feries,hac  feries  ad 
primum  terminum  duplicatam  habet  ra- 
tionem erui,  quam  habebat  data  feries  ad 
fuum  primum  terminum . 

Z F E D C B A 

» »■■■>—«  w " 7 

x F E D C B A 

Sit  A I dita  fenei , i qua  defumantur  alterni 
termini  Intermedio  femper  relido  rt  ab,  cd, 
fr  EF,fr  ca:t.  fr  fiat  feries  ax  . Dico  feriem  ax  efle 
ad  primum  terminum  ab  in  duplicata  ratione  az 
ad  ab  . 

Prob.Ai  eft  adsc.vtBCad  CD.ergo  ex  «quo  A 9 
erit  ad  cd  in  duplicata  ratione  eius,  qua;  cft  ab  ad 
BC>fed,re  ab  adcD,ex  y.prop.h.  ita  eft  ax  ad  cx,cfi 
Ille  Teries  ax,&  cx  obduplicadarp  eandem  ratio- 
nefintquoq;  cotiqu£  proportionales,  ergo  ax  da 
cx duplicata  habet  ratione  ab  ad  bc,  fed  vt  ab  ad 
BC,  ita  ex  propof.  9,  huius  eft  a z feries  ad  bz 
feriem : ergo  ax  feries  sd  cx  feriem  duplicatam 
habet  rationem  leriei  za  ad  feriem  ZB*ergo  p «*- 
utrjiontm  rationis  cric  quoque  ax  totum  ad  com- 
partem  ab,  fr  primum  terminum  in  duplicata  ra- 
tione eius,  qax  cft  totius  az  ad  compartem  ab  f 
fk primam  terminum  . 

EXPENSIO  IV, 

De  progreffionis  termine . 

MOdo  confideramtif  progreffiones  linearum 
in  partibus  fuhifed  quatenus  finita:  funt, 
Brefi  vriliffima  confideratiomaximd  ad  quadran- 
das fuperficics  Ellipticas,  te  Parabolicas,  te  huiuf. 
jnodi . 

THEOR..  I.  PROPOS.  XCT, 

Si  in  aliqua  finita  quantitate  fuerit  pars 
ajf gnata  in  proportione  ad  refiduum,  vt 
pars  refidui  in  proportione  eadem  ad  re- 
manens ahud  refiduum  i ha  partes  is 
quantitate  psila  is  infinitum  multiplica * 
ri  poffunt. 

Sit  data  magnitudo  ac  , fr  fit  in  e*  pari  re  ad 
refiduum  Tuum  ia,  vt  pars  huius  refidui  11 
eft  ad  funm  refiduum  ba  . Dico,  qmi  in  imfmitHm 
in  quantitate  ga  i fi*  portet  poterunt  multiplicari ; 
fiat  cl  ad  fi  fic  1 E ad  V . 
f rob.Pr.t.  Quoniam  itaque  eft  1«  ad  refiduum 


ia,  vt  i*  pars  refidui  ad  id,  quod  bine  reftat  ba  ; 
Erit  quoqj permutande  pars  cl  ad  |E  partem,  nem- 
pe ie  ad  x ex  conftru&iooe,  velati  refiduum  ia  ad 
aliud  refiduum  ea  . Quare  rurfus  permutando  erit 
I ■ ad  ai,  vt  x ad  ae  ; Veru  1 ■ cft  minor, quim  ia. 
Ergoexpropof.i2.1lb.j.  clem.  etiam  x erit  minor 
quam  ea  . Vnde  ex  ea  poterit  fumi  «qualis  bd: 
Eruntqae  «1 , friE.fr  id  tres  continui  propor- 
tionales: Sicut  e* effedione  erant  ic, 
fr  pariter  erit  ia)  ad  1 A,  ?t  ed  aequalis  ipfii  adiA* 
p.t  oftenfum  eft , 

X 5^b*Tf~T~  fT 

Progr. ».  Quonia  itaq;  eft  1 E ad  r A,vt  id  ad  b a 
erit  quo fydiuidekde  i b ad  EA.velnci  ed  ad  da. Qua- 
re fi  inveniatur  duabus  lE.fr  id  tertia  proportio- 
nalis jl  Mcm  argumentum,  quod  fupra  iterabis. 
Nam,  quia  eft  pars  IE  ad  refiduum  *A,  vt  pars  e d 
ipfius  refidui  ad  refiduum  aliud  da,  erit  permutan- 
do 1 b pars  ad  sd  partem,  Ideft  ex  effefr  Ione  e D ad 
L,  vt  refiduum  ea  ad  aliud  da,  fr  rurfus  permu- 
tando bd  ad  ab  proportione  refpondebit,  vt  l ad 
da  . Verum  ed  eft  minor, quam  EA,vt  di&um  eft. 
Ergo  etiam  L minor  erit,  quam  da  : Vnde  ex  da 
poterit  abfdndi  dc  «qualis  Ipfi  l,  fr  fie  in  infini» 
tum  continuari, 

COROLLARIVM. 

QVod  fi  fuerit  pars  ad  refiduum, vt  huius  pars 
^ad  fecundum  refiduum,  fr  proportio  partis 
ad  partem  continvetur  ; continuabitur  etiam  1 
proportio  partium  quarumcumque  inuentarum 
ad  fua  refidua  V.  g.  quod  fi  ed  fit  tertia  proportio- 
nalis tribus  01,  ib  , fr  ed, erit -etiam  ie  ad  ea  in 
eadem  proportione,  vt  ed  ad  da;  quia  oftenfum 
eft  in  s. progr.  quando  argumentati  fumus  cx  diui. 
fiont  ralionit  16  effc  ad  ba,  vt  bd  ad  da  . 

Et  idem  dicas  de  parte  dc:  Nam;  quia  vt  in  fine 
a.prog  oftenfum  eft  id  eft  ad  ea,  vt  L.vel  x>c  ad 
da  , ergo  diuidendo  ed  erit  ad  da,  vt  dc  ad  ca  , fr 
fic  cootinud . 

COROLLARIVM  II, 

»r  Ttnc  eft; quod  fi  linea,  rei  magnitudo  aliqua 
JTT  proportionali  aliquo  deerefeente  ercieat 
augmento,  quod  111«  partes  decrefeentes  m infi- 
nitum poterunt  in  ea  multiplicari . Nam  in  12« 
nea  ac.  Quiaci  eft  ad  iA,rt  is  ad  ba,  erit  etiam 
permutando  cr  ad  ib  , vt  ia  ad  ba.  Ponkurquoq* 
IE  ad  ba,  vt  sd  ad  da  ex  efte^ione  , ergo  permu- 
tando erit  ib  ad  BD,  vt  ea  ad  da  . Quia  ergo  cft 
ci  ad  1 e , vt  ia  ad  ba  . Et  1 b ad  bd,  vt  ba  ad  da  , 
Ergo  erunt  ci,  &iE,frED  partes  continu«  pro- 
portionales , vt  refidui  ia,  ba;  fr  da  ; fr  ideo  ex 
pr*c.  in  infinitum  procedent  (> 

THEOR.  II.  PROP.  XIII. 

Si  proportio  maioris  inaquat  it  ath  continue • 
tur  magnitudo  vitra  omnem  datam 
magnitudinem  augetur . % 

C I'4ata  proportio  cb  ad  »d,  fr  «JSgsata  qtwa- 
O litas  b . Dko.  qubd  ft  b«c  proportio  conti- 
nuetur 


DE  LINEAR.  PROGRESSIONE  GEOMETR.' 


nuetur;  qua ntltatfm  illam  maiorem  quantitate  k 
quantumiibet  magni  euafuram . 

Probatur.  Digerentia  dc  replicata multoties, 
certum  eft, quod  tandemfyperabit  quantitatem  k. 
Sei  Additiones , qua;  lgfi  d»  accrcfcuut,  ex  pro. 
fecutione»  & continuatione  cb  ad  d b proportio- 
nis» funt  maiores  fiogulz  ; quam  dc  . Ergo  con- 
tinuatae toties,  quoties  replicata  eft  quantitas  dc 
fuperabuneipfam  k. 
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PROBI»  III.  PROPOS.  XV. 

Si  fuerit  propafit*  talis  ^uaMww»  ferus , 
vt  quilibet  ablatus  terminus  ab  aliqua 
alia  fu  ad  eius  reltquumt  vt  fe queas  ter- 
minus i rehquua  ablatus  ad  id , quod 
dentici  remanet ; erit  tlla  alia  quantitas 
, tqualis  tuli  feriti  infimla  terminorum 
propofiu. 


Quod  autem  differentia- , feu  additi ones  dc,  8r 
s d>  8e  et,& cart.  fint  maiores;  quam  dc;  patet 
ex  prima  huius . Nam  funt  in  eadem  proportione, 
ae, termini . Quadcre»  vt  eft  D»  ad  18  termini;  Ac 
differenti*  DCad  de  ; fcd  maior  eft  BE,quam  db» 
Ergo  ex  propof.i».  Iib.jr.  elem.  etiam  ed,  quam 
dc  maior  erit . 


Sic  feries  infinita  terminorum  propofita  ab, 
bc,  cd  , 8e  c*t.  qui  auferantur  a quantitate 
a*  ; quilibet  V.  g.  ab  relinquat  refiduum  BV,ad 
quod  fit  AB,vt  »c  alius  terminus  ablatus  i refidu® 
eft  ad  reliquum  fuum  cv  . Dico ; quod  h*c  qv*x* 
filas  av  aquat  colam  feri  em . 


THEOR.  111.  PROPOS.  XIV. 

St  d quantitate  aliqua  partes  auferantur , 
vt  fit  prima  pars  ad  fuum  refduum,  vt 
pars  tpfius  refidui  ad  refduum  fuum  i 
fiet  tandem  rtfiduum  datd  quacumque 
quantitate  minus . 

Sit  quintius  ad  V.  g.  linei,  ex  qui  auferatur 
quintius » Sc  pars  ab, 8;  a refiduo  bd  pars  sc: 
iu  quod  fit  a»  ad  bd,  vtBcadco.  Dico,  quod  fi 
hac  continui  fiat,rc!in<jui  tandem  partem,, «a  libeat 
offijuata  mn  minorem . 

Sit  quantitas  mn  data,  & reperiatuc  alia  no,  cui 
StMN,  «refiduum  id  eftadtottm  ad,  St  conti, 
nuetur  barc  proportio,  donec  euadac  maior  iu  q., 
quam  AD!  koc  enim  euentee  aliquando  tx  pratted. 
Dei  ode  in  ratione  predifta  partis  ad  refiduum  di- 
uidsturtoues  ad,  quoties  M«diui£a  eft,  hoc  enim 
poterit  fieri  in  infinitum  ex  12, lanius. 
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Probatur  non  erit  maior  tota  ferie ; fed  nec  mi- 
nor: Ergo  totam  ferien»  arquabir . 

Quod  non  fic  minor, patet  cx  II.  propof-  Quia 
tota  feries  poterit  intra  ipfam  continuari  in  infi- 
nitum ; ita  quod  numquam  perueniatur  ad  f : Er- 
go quaobtas  av  minor  nou  erit  ferie  tcrau  narum 
infinita  , 

Quod  verb  non  fit  maior  oftenditur:  nam  fi 
eflet  maior  aliquo  exceflu  eflet  maior  . Sic  is  tv» 
& contioueeur  proportio  ai  ad  BC  inllnca  Av;do- 
nec  fit  minor  pars  refidua,  quam  Tv,quodcx 
propofprxc-  fieri  poteft;  cum  ergo  ferurx  infinita 
fuperetAT:  ErgoAv  non  fuperat  fericm  termi- 
norum omnerp  quantitate  tv  ; fed  minore  , cum 
iam  continuatu  minus  relinquat, quam  tv  cootrd 
hjrpothefim  j & feroperidem  argumentum  vrge- 
bit : Ergo  quantitas  av  nutla  aflignabiiiqaantica' 
te  excedet  infinkam  fericm  : fed  nec  ea  minor  eft: 
Ergo  iUama^at*  quod  erat  offendendum  . 
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Progreff.  I.  Quoniam  mn,& mo,8cmp  , fic  mq, 
funt  continui  propottionales,  eritMNad  no  , vt 
hp  ad  mq.;  fed  ex  iffcSiont  mn  eft  id  mo.  vt  tefi- 
duum  BD  eft  «d  AD . Igitur  mp  etit  ad  mq;  vt  db  ad 

AD.  Et  ideoimartendo  qMerit  ad  MPjVt  ad  adDB. 

Progr.  2.  Rurfus  f emutando  MQ_etit  ad  AD.Vt 
MP  ad  di  : fedtx  elfe&ioue  mq  maior  eft  , quam 
ad:  Ergo  etiam  mp  miiot  erit,  quaro  ns  . 

Progredi  J.  De  nde  quia  eft  as  ad  bd  , vt  tc  ad 
cd  erit  quoque  componendo  ab  cum  bd  ideft  ad  ad 
ID  1 vt  BC  cuu»  CD , ideft  2D  ad  cd  ; ideoque  pro- 
portio ad  erit  ad  »o,vt  «d  ad  ad,  St  etiam  crit.vt 
voad  mp  eadem, quz  eft  ad  ad  BD,vtdlal  Progr.i. 
fcexeffeaioneMtiad  MP,  eftvclutl  mp  ad  mo  : 
Quare  cum  fit  id  ad  cd.  vt  pm  ad  Mo^tit  quoque 
permutando  bd  ad  PM,  vt  CD  ad  mo  ; Sed  maior 
eft  MP  ex  p rutatis, quam  bd  . Ergomaior  quoque 
erit  mo,  quam  cd  . 

Idem  autem  oftendes  de  mn  refpeftu  ed:  quate 
erit  maior  mn  dau  quantitas ; quamED,  quod  erat 
ofteadeodu» « 


PROBL.  I.  PROPOS.  XVI. 

Data  ferie  infiniti  terminorum  fer  eundem 
proportionem  procedentium , 0*  primi 
diffvrentil  inuemre  m<t%nitudmemy  jum - 
* m*  omnium  terminorum  aqualem  . 

* — 

SIe  feries  infinita  .ab,  &r  bc,  & cd,  & cxt.  & dIP 
ferentia  maioris  termini  a ftquenti  bc,  fie  az» 

Bt  fiat  differentia  az  ad  primum  tcnmnum  ab,  vt 
ab  adahudjdr  inueniatur  av;  tx  prop.14  i.tf.  cJem. 
Dico  irntm  AV  toti  mnguitudini  iafiuH  /«miso- 
rum  4aualetncj/e, 

Prematur . Quoniam  cxconftru&ione  az  dif- 
ferentia eft  ad  ab  primum  terminum  , vt  termi- 
nus ab  ad  quantitate  av  , Etiam  Jiuidendo  az  erit 
adzz,  eft  ab  ad  vb.  idoeque  componendo  az  cum  ) 
bz  ad  bz  , vt  ab  cum  av  ad  b v,  hoc  eft  ab  erit  ad 
bz  fqualcm  bc,  vt  AV  ad  bv. 

Rurfufque  fer  mutando  a terit  ad  av,vC  bz  idem 
terminus,  qui  bc  ex  eflfc&ione  ad  bv  . Quare  di- 
md  udo  ab  erit  ad  bv,  vt  bz,  vel  bc  ad  cv  . Quare 
ex  prxced.  av  aquabit  totam  feriem  datorum  ter- 
minorum.  CO- 


zsi  TRACTAT  V S 

COROLLARIVM  I.  I 

Hinc  eft,qubd,  fi  Fue  rit  a*  ad  av,  vt  bc  ad  bv  ; 

quod  A?  arquabit  totam  fcriem  in  finitorum 
terminorum . Item  fi  faerit  ab  ad  bc  , vt  av  ad 
bv,  vel  bv  ad  Cv.- erit  enim  permutando , vt  pri&s 
ab  ad  AV,  vt  bc  ad  BV . Quare, & diuidendo  ab  erit 
adpVBcadcv, 

Item  fi  aV,  bv,  Se  c v,  fint  continui  proportio- 
nales , quoniam  diuidendo  erit  ab  ad  BV  , vt  bc  ad 
CV . Quare  femper  quantitas  a V «quabit  infini- 
tam terminorum  fericm . 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  quoque  educitur,  quod  cum  fit  ab  ad  bc, 
vt  a v ad  b v.  Se  aV  contineat  omnes  antece- 
dentes alienius  fine  i,  Se  b v omnes  confequences, 
licet  in  infinitum  procedentes ; quod  tota  colle- 
gio Infinitorum  antecedentium  ad  collc&ionem 
infinitorum  confequencium  erit,  vt  vnum  antece- 
dens ad  vnum  confcqueas  • 

COROLLARIVM  III. 

D Educitur  quoque  differentiam  nuioris  ter- 
mini a minore , & maiorem  terminum  , Bo 
totam  colle&ionem  terminorum  efle  in  continui 
analogia  : fiquidem  fecimus  , vt  a 2 differentia  ad 
ab  primam  terminum;  fic  A b ad  aliud ; & inueni- 
mus  totam  colle&ionem  terminorum  infinito- 
rum at. 

PROB,  II.  P R O P O S.  XVII. 

Datam  magnitudinem  iuxta  proportionem 
datam,  na  diuidere ; vt  prygreffio  fecun- 
dum eandtm  fericm  continuat * termine- 
tur in  punflum  defi  matum . 

SItdara  proportio  s.  »d  s.  te  fecundum  hanc 
proportionem  fit  diuldendi  a v,»t  progreflio 
terminorum  finiat  in  v . 

Diuidatur  taliter  aV,  vt  proportio  ab  ad  bV  fit 
ea,  quam  habet  a.  aci  s ex  prop.i }.  Cor.  6.  Eicm. 
deinde  iuxta  proportionem  A V ad  BV,fic  fiat  ab  ad 
* c,  & erit  fa&um  id,  quod  defiderabatur  • 

■s R ; — r 
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Probatur  . Vt  AV  ad  BV;  fie  eft  ab  ad  ic . Er- 
go etiam  ex  propofia.lib.y.  Reliquam  VBerit 
ad  reliquum  Vc,vt  ab  ad  bc  . Vnde  ex  propofrtf. 
Euius  , terminus  progreflionis  eft  V,  bacc  autem 
progreflio  ex  effedionc  eft  vt  * ad  s • 


xvi.  pars  t' 
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PROBL.  III.  PROPOS.  XVIII. 

Datis  pluribus  r aliorum  progrejfionibus 
inuenirc  quantitatem , qua  omnes 
adaquet . 

Sint  datat  tres  proportionu  a« ,Xr  cd,&  re  fetus 
flr  ex  16  Ji.  inueniantur  tres  quantitates»que 
illas  adaquent  H,  k,  l » & h*  quantitates  in  vnam 


fummara  redigantur,  eritque  fa&um  ,quod  exop- 
tatur . 

Patet . Nam,  ctim  qualibet  quantitas  vt  H 
quet  fuam  fericm  V g.  proportioni*  a ad  b,  ficut 
k fcriem  proportionis  c ad  d,&  tandem  l fericm 
proportionis  r ad  E j fifimul  colligantur  ea*  om- 
nes feries  propofitas  tota  «quabit . 

PROBI.  IV.  PROPOS.  XIX. 

Datam  magnitudinem  , ita  fecare  , vt 
duplicis  (ertei  idem  fit 
terminus . 


Y t?  b'  \ L 

Sit  AV  quantitas  , Se  fecetur  la  s;  vt  At  fic 
ad  »y , vt  bc  ad  cv  ex  propof  ry.  lib.tf. 
Eiem  : Kurfufque  fecetur  in  2 , & fiat,  Tt  az 
ad  2V  ,-  ita  zx  ad  xv,  & ex  propof.  ij.  harum 
duarum  proportionum  erit  Idem  terminus  V. 
Quod  patet  cx  conftrudione  ip6 . 
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TRACTATVS  XVI 

PARS  SECVNDA. 

De  Linearum  Progrefsionibus  Harmonicis  . 

, i •.  . w , ; •*  , . 

Lij  antecedentes  Tra&atus  a diuerfis  Au&oribus  fele#i 
funt,  aliqui  etiam  multa  additione  cumulati , &c  omnes 
aliqua  falcem  propofitionc  , aut  oftenGone  adauxi : hic 
Tradatus  omnino  meus  . Licctj  vc  noftri  inftiuiti  eft 
plurimis  imermiflis  in  compendium  reda&us . 


EXPENSIO  L 

De  progrefflonis  Harmonic*  continnatione , 

DOcuimui  fupra  datis  duabus  lineis , vel  in* 
terferere  lineam  mediam  harmonice  pro- 
portionalem ; fieutadr  extremas  inuenire  : Modo 
docendum  eft  eas  continuare , Se  in  plores  termi- 
nos propagare , Se  prini  declarationes  didionum 
nonnullarum  oportet  precedere , 

DEFINITIO  I. 

CEntrum  harmonicum  eff  punflutn  , in  quo  pluri- 
ma Une a coi.ueniunt  muficas  in  proportiones  ali- 
quam lineam;  vel  eliquat  lineas  dissidentes  . 

Sic  m in fig.fequemi  erit  centrum.fi  line£  no,& 
np  diuidant  a»  m partes  proportionales  . 

DEFINITIO  II. 

Linea  intercepta  vocatur , qua  inter  centrum » & 

, prima  linea  harmonici  diui/a  extremum  inter- 
cipitur . 

Sic  n»  erit  intercepta  inter  ab  lineam  harmo- 
nici diuifam  , & n centrum , 

■ _ - , ••  ■-  ‘ D 

D E F I N I T I O III. 

Bjlfes  aquales  triangulorum  funt  partes  aquales 
cui ajdam linea  intercefta  parallela , qua  radios 
terminant . 

D E f I N I T I O IV. 

RUdij  harmonici  funt  linee  quadam, qua  i centro 
eodem  difteJentes  in  bajis  aquales  terminant, 
& lineam  aliquam.  Vel  aliqaas  harmonici  dsuMnl . 

Linea;  itaque, qua;  bafes  «quales  vocantur  fune 
vt  ao,  Se  op,  8c  cart.  qu*  radios  no  , 8r  wp,  &•  exu 
recipiat.  Si  ergo  lineam  aliquam  V.g.  ab  in  par- 
tes harmonici  proportionales  diuidant,  illi  radij 
vocabuntur  radij  harmonici . 


• .nam  .ii  **  • 


PROBL.  I.  PROPOS.  J. 

Datam  lineam  ita  fecare , vt  fingula  par- 
tes fkccejjiut  proportionem  mufteam 

obtineant . ' 

Sit  ab  diuidenda  in  partes  mufic*  eondnod 
proportionales  ita.  qubd  fit  BC,  *d,  ba  in  pro- 
portione mufica ficut etiam  funt  »h.& bc,Bcbd, 
& fic  fucceffiu£ . Ducantur  du?  paraltelf  per  ver- 
tices ab,  qu*  fint  u t,  Se  ml,  Sei  pundo  a fum- 
pta  qualibet  parte  m a,  finguf*  fiant  «quales  in 
infinitum  ao  , op,  Se  pi  . Sicut,  flr  nb,  iundifque 
pungis  n , St  m i pundo  n,  ducantur  redz  no, 
& np.  St  in  in  infinitum . Dico,  has  partes , quas 
duSa  in  linea  ab  defignant  e fle  muftea  proportione 
ftngula  toti  correfpondctucs , 8e  bh,  8tbc,&  bd,  Se  ba 
efle  mufic£  proportionales  .• 

Aduerteqi  quod  noneft  neceffe , parallelas  mi, 
*L  effe  perpendiculares  ipfi  ab;  fed  ad  quemcun- 
que  angulum . 

* Probatur  ea  eft  proportio  mufica,  quam 
proportione  Geometrici,  ita  eft  primus  terminus 
ad  vltirmim,  vt  differentia  ad  differeotiam  . Sed 
ce  eft  ad  ba  (vt  differentia  cd  ad  differentiam  da. 
Esgo  funt  in  proportione  mufica  . 

▼robatur  vero  affumptum  : Ita  eft  ci  ad  , 
jdeft  zqualem  ba,  vt o&  ad  MN^deft  ba  ob  triangu- 
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lorum  fimtlitudinem  MfiP,  St  kp<^:  Quare  so,dr 
cb  erane  ez  propof.p.lib.y.  «quales:  Cum  itaque 
fit  obparalleiifmuiB  linearam  ox  ad  dc  , vtno  aid 
dn,  8c  vt  no  ad  dn  , fic  mn  ad  da  ; erit  etum  01., 
ideft  bc  ad  dc,  vt  taxa  hoc  eft  ia  ad  da  : Quare  per- 
ructando  erit  quoqtterminuric  ad  ba  totam,vt  dc 
differenda  ad  da  differeotiam  . 

Idem 
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Idem  ofteademus  de  tribas  »h  t 8r  bc,&  bd» 
quod  fit  bh  ad  BD  termini  extremi, vt  ch  ad  Cd  dif- 
ferentis . Nam  bh  zqnatur  IpftPT  ob  triangu* 
lorum  »ri,  8e  nhb  in  angulis  ob  parallelas  squa- 
litatem,  Se  squales  bafes  nb,  Se  pi  ex  hypothefi  : 
Quare  erit,  vt  ch  ad  pt  , vel  bh  ; fic  nc  ad  np  ; 
fed  nc  squatur  ipfi  rp:  Ergo  fic  ut  rp  ad  np,  fic 
CHadp-r:  fedvtRBad  pn  fic  RO  ad  mn.  Er- 
go ex  9.  lib.  y.  ro  erit  In  proportione  ad  nm, 
vt  ch  ad  pt  , vel  arauali  Bh,  ideft,  ous  cb  ad  iA,vt 
fupra diximus  . Sed  cb  ad  nm  , ideft  CB  ad  ba  ha- 
bent eam  proportionem  ex  oftenfis,  quam  DC  ad 
da;  hoc  eft  db  ob  fimilitudinem  triangulorum 
dao,  &-ndb:  ErgoCH  ad  pt  , ideft  bh,  vt  fupra 
dixi  eft , vt  dc  ad  bd  : Quare  permutando  ch  erit 
ad  dc  differentis  bh  ad  bd  termini . Quod  fi  nd 
non  fit  squalis  reliquis  ao,  &r  op,fed  quaslibet, vel 
irrationalis , probi,  tamen  oftendetur  prsfuppo- 
nendo  tamen  ao,  &op  squales,  vnde  ex  4.  lib.ff. 
Coroil.etiam  cqj  &qp  ob  fimilitudinem  trian- 
gulorum ex  parallelis  ortum  erunt  squales  . 

Quoniam  ita  eft  da  ad  n K,vc  ao  ad  om,&  od  ad 
on  , & ideo,  vt  qc  ad  qn  . Fiat  nx  squalis  op,& 
ducatur  xr  . Erit  igitur  yx  ad  qv  ,vt  NY.qus  squa- 
tur  ipfi  qjp,&  ideo  ipfi  CQjcft  ad  nq..  Quod  enim 
NY  fit  squalis  Ipfi  qp  : patet:  Quia  ob  parallelas 
triangula  NYjt,  &r oq.p  Tu nt  squalia  in  angulis, 
imo  etiam  in  lateribus  ex  eo,  quia  fecimus  nx  ae- 
quale op  : vnde,  Se  cstera  crura  vnius , alterius 
cruribus  erunt  squalia . Cum  itaque  fit  yx  hoc 
eft  OQ^ad  oy,vt  ny,  ideft  qp  » & ideo  cq.  ad  nq,,  8e 
OQjid  vq,,  vt  CD  ad  CB  ex  propof.4  Elcm.  Coroll. 
Ergo  dc  erltev  tcyno  ad  CB.vt  CQad  nq^,  ideoq;  e*  ) 
*quo  rurfus,  vt  da  ad  mn  . Cum  ergo  fit  dc  ad  cb*.' 
vt  da  ad  mn  erit permutando  dc  adoA,vt  cb  ad  mn, 
ideft  squalem  ab,  nempe, vt  differentia  dc  ad  dif- 
ferentiam da  , fic  erit  terminus  bc  extremus  ad 
terminum  extremum  ba.  <. 

PROBL.  II.  PROPOS.  II* 

* Plurimas  lineas  in  infinitum  1 nue  ni  re  , 
qua  proportioni  Mufica  decrefcanti 
vel  accrcfcant . 


Flat  eadem  operatio,  qu* priOs, Se  vtere  eadem 
fig.  Se  dico  n m,  da,  o r,  pt  continua  propor- 
tioni mufica  decrefterc . 


* Probatur  . Similitudo  enim  triangulorum 
efficit  $ vt  pt  aequetur  ipfi  bh  ; fune  enim  fimilia 
triangula  nhb  , &PTt  ob  angulos  ob  paralleitf- 
mum  linearum  squales  . Sic  or  squatur  ipfi  cb  . 
Sic  DA  ipfi  bd  i fed  BH,  & bc,  & bd,  & ba  fune  m 
proportione  mufica,  rt  oftendimus . Ergo  etiam 
pt,  Se or,  8r  da, 8c  mn»  erunt  inproportione  mu* 
fica . 

Sit  deinde  data  pt, cui  plurimas  in  proportione 
mufica  refpondcntes  volumus  muenire.  Duca- 
tur ad  eius  extremum  p linea  mi,  & aflumpta  in 
ca  placita  parte  pi  in  reliqua  numerantur  partes 


quotqnqr  voluntas  eritel  M squales,  vt  po,  ftuox 
Se  AMjerlganturque  mn,ad,or  paralie!»  ipfi  py  a 
pundis  m,  a,  O,  Educetur  ab  1 per  r exrreimim 
dats  reda,  qus  illam  fecet  in  n,  & a pundo  n re- 
ds  ad  fingulapunda  ducantur  a, 0,p  ; fruntque 
fegmenta  intercepta  nu,  da,  or  , Be  pt  mufici 
continue  proportionales;  patet  ex  prarcedentt. 

T H E O R.  I.  P R O P.  III. 

* Linea  Jiuifa  fucceffiui  i fecundum  pro- 
portionem muficam  erit  dimf»  in  partes 
fuccefliu*  denominationis . 

Sit  ligea  *»  dtoifain  parte,  Hannon  Ici  propor- 
tionales  db,  Se  cb,  & hb  . Dico  eam  rfie  d'm * 
Jam  in  parref  fuccejfini denonrnatiomis  V.  g.  primo 
in  duas , fecundo  in  tres , tertio  in  quatuor  j ita  vt 
primus  terminus  fit  tota,  fecundus  dimidia  , fer- 
tius tertia  pars,  quartus  quarta,  Se  est. 

Aduerte  tamen,  quod  non  intendimus  probare 

Siuod  neceflario  ordo  incipiat  d dimidia,  cum  pol- 
it incipere  i qualibet  alia  denominatione  V.  g.  a 
quarta,  feu  quinta  parte  feu  etiam  irrationalis 
omninb  fit  ; nec  poflic  fubire  denominationem 
aliquam  feries  harmonica , 

* Probatur  autem  ita  eft  da  ad  mn,  vt  ao  ad 
o m ob  parallelas  ex  4.  propof.Jib.tf . Elcm.  fed  ao 
eft  dimidium  omcx  effedione.  Ergo,  & da  erit 
medietas  lines  ab.  Sic  cb  erit  tertia  pars  lines 
totius  AB. 

Prob. autem; quia  cb  eft  adPQ^,VeI  ab,  vt  nb  ad 
vqj  fed  NBex  effp&ione  eft  tertia  pars  nq  . Ergo 
etiam  cb  taliter  «it in  ^portione  geometrica  ref- 
pedu  totius  ab  . 

Sic  oftendetur  de  hb  quod  fit  tertia  pars  totias 
ab,&  fic  de  reliquis  . Quod  fi  am  fic  irrationalis 
rcfpe&u  ao  etiam  tota  compofita  mo  ad  ad  irra- 
tionalis erit  ex  propof.  10.  lib.  10.  quare,  Se  omnes 
mo,  MP,&cst.  vtpote  cx  incommcnfurabilibus 
compofita  magnitudo, vnde  da  quoque  ad  mn  in- 
commcnfurabilis  erit,  Se  fic  dices  dc  alijs . 

COROLLARJVM 

Hinc  eft  quod  fi  lineam  quamcumque  fuccef- 
fiuc, primo  in  tres  V.g. fecundo  in  quatuor, 
tertio  in  quinque,  quarto  in  lex  diuidas,  hs  omnes 
partes  erunt  mufic£  proportionales , critque  ter- 
tiapars  ad  quartam,  & hsc  ad  quintam,  fir  est. 
(uccclEue  iu  proportione  Harmonica  proportio- 
nalis. 

PROBL.  III.  PROPOS.  IV. 

* Data  linea  harmonici  felh  altos  quaf- 
cumtjue  in  infinitum  harmonice  fimi 
. liter  fecarc . 

Sit  data  reSa  a»  fefla  in  c.&o  lurmonicl.Sc  o- 
porceat  alias  firoiles  fecarc  . Ducantur  i 
puo&ia  »cd paralleli ct,Sr  df.&k,  menfure- 
tur^j  fuper  a.  prolungatam , Ii  neceffarium  Iit., 
longitudo  lincf  diuldcdf  AHiFaflo  ergo  centro  in 
' a interuallo  ah  portio  circuli  ducatur  a i , & pun- 
6um,<jua  fecit  ic  eoonefiatur  cum  a centro  re- 
fiiAi  . Dico  ai  feflam  elfe,  rt  „ harmonice 

‘io-, i T. 

I Pro. 
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DE  PROGRESSIONIBVS  HARMONICIS. 


Probatur  . eX  Pro  po  ('.4.  Hb.tf.  vt  eft 

ACadcB  , vt  Ait  adii,  ergo  componendo  ac  eft 
ad  ab,  ?t  ax  ad  x 1 , quod  memoria  tenendum . 


i<?5 


Rurfus  ac  ad  a*  j fic  eft  a» ad  ai;  & ad  ad  at. 
Ergo  e»  p n.i.5.  erit  parSCD  refidua  ad  parte  rr 
refiduam,  Se  pars  db  ad  partem  ti,  vt  Ab  ad  Apto- 
tum, vel  vt  d a ad  at  alterum  totum  . Cum  ergo 
fit  cd  ad  kt,  vt  db  ad  ti  erit  etiam  permutando  cd 
•dos,  vt  KTad  ti  : Sed  cd  eft  ad  db,  vt  ac  ad  ab, 
ex  hjrpothcfi  : £fgo  etiam  rr  etft  ad  ti,  vt  ac  ad 
a»:  fed  vt  ac  ad  ai»,  ita  eft  ak  ad  ai  . Ergo  erit 
ac  ad  ai,  fic  differentia  XTad  differentiam  ti  : 
fed  etiam  ex  propof.l 3.  fib.6.  eft  fefta  fimilrter,ac 
ab,  ergo  habemus  intentum:  Sic  dlees  de  alijs 
linei*  aq^,  Be  ax,&  quibufeumque  fimihbus . 


tendo  n l adoN  vt  d*  ad  ed  . Quare  erit  02  ad  kt, 
vtr.p  ad  avcx  primo  progr.  Be  oh  ad  ni,  vt  tx> 
ad  db  ex  fecundo,  Be  ideo  permutando  02  ad  EF,vt 
kt  ad  AV,  Be  ON  ad  ed,  vt  nl  ad  db.  - 

Cum  ergo  (it  quoque  20  ad  kt,  ideft  ef  ad  yA, 
vt  on ad  nl,  ideft  Eoad DB,vt  demon  ft  rationis  fc- 
riediaumefl,  erit  quoque  permutando  20  arfoN, 
ldcoque  ef  ad  ed, vt  kt  ad  nl,  Se  idco,vt  va  ad  db. 
Igitur  erit  permutando,  vt  kt  ad  va,  fic  nl  adUB. 

Qupd  vt  clarius  innoccfcat  faciamus,quod  linea 
fb  fit  48  partium,  Se  linea  tk  , fcu  2L  %6.  nimi- 
rurn  -j-  ipfius  fb  . ia  prima  ergo  diminutione  ex 
propof.*.  huius  bb  erit  -J-,  ideft.a^&OL-J-  ideft 
1$.  At  vero  1 g ad  14.  feruat  proportionem,  quam 
habet  tota  ad  totam,  qua:  eft  . Sic  linea  db  erit 
partiu  Id.  Se  nl  partiu  11.  quia  qurlibet  erit  to- 
tius,ae- vero  ta.ad  ib.eft  eade  proportio  *.ad 4 Sec. 

probl.  i.  pro p os.  VI. 

* Seriem  proportionis  Mufica  fimiliter 
alteri  ordini  propagare . 


EXP  ENSI  O IL  i! 

De  comparatione  'unius  feriei  harmonica 
ad  altam . 

* j . :*  * ' 

VIfa  continuatione  feriei  mufic« ; modo  earti 
alij  feriei  comparare  oportet. 

THEOR.  I.  PROPO S.  V. 

* Dua  feries  Harmonicorum  proportiona- 
lium bafibus  fuis  ftbt  mulcem  aqualibus 
fila , «S*  a linea  ahquota  incipientes  i 
eandem  proportionem  inuicem  femper 
f eruant . 

Sint  duae  feries  proportionalium  Harmonico- 
rum fecunda  bf  , Sr  fe,&  id  , 8r  ac  . Prima 
H,&lo,  8r  ln  , Be  quarum  fradij  Buiufcum- 
que  ln  bafes  «quales  terminent,  Be  primus  fit  io» 
ta  linea  v p,  vel  lz  fecundus  medietas  be,&  lo,  Bf 
fic  *lt  reliquis  . Dico  eam  proportionem , quam 
habet  lz  ad  bf  primas  terminus  vnius  feriei,  cum 
primo  termino  alterius  perpetub  feruari  refpe&u 
terminorum  fequentium  ita,vt  alter  alteri  corref- 
pondenti  fit  in  eadem  proportione  , nempe  ita 
erit,  vt  tota  Lz  ad  totam  bf,  fic  OL  ad  be,  Be  ln  ad 
bD,  & crt.  , > 


* Prob.Prog.i.  Nam  cum  fit  medietas 
& pariter  xf  fit  medietas  I Ine*  xvj  ita  erit  q*  ad 
qj-  vt  xf  ad  xv,  ideoque  20  ad  kt,  vt  ef  ad  av  . 
quare  permutand^erit  02 ; ideft  OL  ad  ef,  vel  ed 
vt  kt  ad  av. Deinde  Pr.a.  vt  xoad  iq^  fic  eft  ON 
ad  QJ,  ideft zqual  m nl,&  vt  ae  ad  ax,  fic  ed  ad 
xp, ideft  zquale  cB»fed  vt  ko  ad  kqdic  eftAE  ad  ax, 
ergo,  vt  on  ad  nl  , fic  eft  ed  ad  db,v  ei  eotsuerten» 


S it  datus  ordo  primus,  Sr  oporteat  alium  ordi- 
nem indata  proportione  extendere:  Fiat  pri- 
mus terminus  ab  ordinis  propagandi  maior,  vel 
minor  inxta  placitam  longitudinem,  firtot  nume- 
ro partes  cuiufcumqoe  magnitudinis  illae  fiat  in- 
uicem squales  intermedient  inter  centrum  a,  Se 
primu  terminfi  bf  in  hac  fecunda  ferie  ,quot  nu- 
mero intermediant  inter  centrum  k,  Be  terminum 
primum  xl  in  prima  ferie,  Be  in  przccd.  propof. 
fchemate,&  deinde  ordo  confequens  terminorum 
propagetur,  vt  docuimus  propof.».  huius,  Areric 
^pgreffus  harmonicus  ».  fimilis  propofico  primo. 
Probatur  eodem  modo,  ac  przccd.  propof. 

THEOR-  II.  PRO  P OS.  VII. 

* Omnes  proportiones  muficee  ftmiles  funt 
in  proporttone  Geometrica  alteri  ab 
' vnitate  denominata , fi  tamen 
. fmt  rationales . 

Sit  proportionis  Mufica*  feries  ad,8t  BD,Sr  cd 
tres  termini . Dico  tres  terminos  eh,  Be  fh» 
Be  gh  effeqnoq;  rnufice  proportionales,  Be  quam- 
uis  alius  denominationis  $ eife  tamen  geometrici 
fimiles  procedentibus  . 

* Probandum  itaque  primo  tres  terminos  bh, 
Be  vh,  8e  oh  effe  muficc  proportionales  ,8e  hoc 
oftenditur.  Quon  am  vc  cft  primus  eh  ad  vlti- 
mum  ch,  fic  eft  differentia  ef  ad  diffcrentian/l  fc  . 

In  ea  proportione  eft  ef  ad  tv  cX  4.  prop.lib  6. 
vt  e 1 ad  1 t,  &r  ivTd  iv,  8(  xg  ad  xv.vel  «quales 
vcad  vx,  fed  vt  vcad  vx  j ita  eft  cd  adxz,  fed  cd 
aequatur  ix,  fpnt  enim  aequales  ob  fimiheudinem 
triangulorum  vcd  , Se  xiy  «qualium  quoque  late- 
rum Y 1 , Be  vd  ex  hypothefi  . Quare  erit  vc  ad  vx, 
vt  ix  ad  X2  fed  vt  xi  ad  xz,  ftc  ex  Coroll.  prop. 
4 . lib.tf.  eft  fc  ad  Oh  . Ergo  fc  ad  ch  , erit,  vt  vc 
ad  vx  : fed  vt  vc  ad  vx,  fic  eft  vb  ad  iv,  vel  aqua- 
les fi  ad  IV, Be  vt  fi  ad  iv, fic  eft  bi  ad  it,  & ad 
tv.  Ergo  ex  1 6 l.y.el.  vtfcadc«,fic  eft  EFad  tv, 
ideft  «qualem  eh  . Vnde  pern.matido , vt  eft  fg_ 
ad  ef  differenti*  fic  ch  id  fh  terminos  . Vndc 
cum  fit  differentia  ad  differentiam,  vc  terminus  ad 
L 1 ter- 


t 
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terminum  erunt  termini  eh , Se  fh,&  gh  Harmo- 
nice p ropo  rt  io  n ai  e* . 


Probatur  quoque  . Sint  alius  denominationis, 
quam  ea  prius  propofita  , qux  denominator  ab 
vnitBte,  vt  ea  in  quam  diuideretur  OD.qiwr  eft  tota 
-J-  -f-  -f  -f  4"  r T T"  • ^am  PH  Pnmus  terminus 
poft  totam  lineam  he  eft  ad  totam  h e,  vel  It,  »t 
vr  ad  vi  : fed  vf  ad  vi  fe  habet  ex  hypothcfi , vt 
y ad  6.  Ergo  etiam  fecindus  terminus  hg  fe  ha. 
bebit  ad  primum,  vt  f . ad  tf.  Sic  tertius  terminus 
ch  ad  totam  fe  habet,  vt  vg  ad  vr  ; fed  vo  ad  vy  fe 
habet^vtj.ad  7.  Ergo  etiam  ch  ad  totam  he  fe  ha- 
bebit, vt  f.  ad  7.  Se  fic  procedendo  quartus  erit, 
vt  f . ad  8.  vnde  feries  erit  tota  -f  ~ 7- , Sec. 

‘Probatur  tadem» quod  fint  in  eadem  proportio* 
ne  Geometrica  cum  ferie,  qux  denominatur  ab 
vno  Nam  ex  Coroil.  prop.4.  lib.tf.  vtdiffecen- 
tia  ab  ad  differentiam  bc,  fic  ef  ad  fg  «differenti* 
quoq,- alius  ferici,&vt  ca  ad  cd,Gc  eg  ad  GH.Quarc 
componendo  ac  cum  cd  ideft  ad  terminus  maior  ad 
cd  minorem,  fic  eg  cum  ch,  ideft  eh  terminus 
maior  in  alia  ferie  adcH  terminum  minorem  • 
Patet  etiam,  quia  , te  ~ ex  T ra&.  ij.  Coroil. 
prop.a 7.  fe  habent , vt  I.  ad  5.  Se  fic  & ~r  ha* 
bent  1.  ad  y Se  fic  femper  eodem  modo  fe  habet. 

•PROBL.  II.  PROPOS.  VIII. 


m 


W 
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ergo  ad  c»  Sec,  Se  cttu  radij  ducantur  * & ex  prxe. 
ab  erit  diuifa  in  terminos  harmonicos  iuxta  da- 
tam proportionem,  iu  vt  ab  tota  ~ 1 ■ 7OI  -f 
qb  -J-  , &r  fe  habebunt  ad  aliam  -J-  7-  "T»  vt  *•  a<* 

j.  modo  dico,  quod  etiam  Ime*  a 1,  cl,  Se  ex  funt 
in  eadem  proportione  ac  ib,  &Ob,  Se  Q.B.  Vnde 
fe  habebunt  ad  feriem  ~ ~ eodem  modo  ac 
3.  ad  i,cum,&  etiam  ipfi  fint  f-J-T  • 


Probatur  triangulum  Hi  b eft  xquiangulum  tri- 
angulo ajc,  ob  angulos  C,  Se  h inter  parallelas 
altecnos^&angulos  apud  I ad  verticem.  Quare 
erit  ex  ^.lib.fcxti  ac  ad  ai,  vt  hb  ad  ib,  Si  pernn- 
t ando  ac  ad  h B , Vt  a i ad  ib  . Rurfus  hob trian- 
gulum eft  xquiangulum  triangulo  cle  ob^andem 
rationem  * Quare  fimiliter  arguendo  ei)4J.fexti 
Se  permutando  ca  erit  ad  hb  , vt  cl  ad  Ob  . Rur- 
fufque  triangulum  hqb  eft  xquiangulum  triangu- 
lo ekmI  Aquare  erit  eodem  modo  em  ad  hb,  vt  ek 
adQB.  Sed  tres,  vtpote  xquales  ac,  & ce,  &em 
habent  eandem  prqportionem  ad  eandem  hb  . Er- 
go etiam  tres  a ( , & cl,  Se  e k ad  tres  ia,  Se  Ob  , & 
qb  , vtpote  eiufdem  proportionis  trium  aequalium 
ad  hb  habebunt  eandem  proportionem.  Quare 
erit  ia  ad  Bi,vtCL  adoB,&Ex  adQB.  Quare  per- 
mutando ai  erit  ad  cl,  vt  ib  ad  bo,  Bc  cl  ad  ek,  vt 
ob  ad  qb. 

• q . * 

LEMMA  I.  PROP.  X. 


Series  Harmonicas  proportionalium  reperire 
dau  denominationis  in  aliqua  linea  . 

SIt  Schema  prxcedens  , Se  velimus  reperire 
proportionem  harmonicam  in  data  linea  eh, 
qux  fe  habeat  ad  aliam  in  eadem  linea  conti- 
nuatam, vt  1.  ad  y Per  extremum  e ducatur  li- 
nea ti.  Se  quinque  xquales  partes,  vt  ei  numeren- 
tur ab  e verfus  T ; erigaturque  tv  xqualis  datx 
ch  . Deinde  rurfus  in  alteram  partem  portiones 
primis  xquales  numerentur , quantum  placet,  vt 
Si,8riv,  Se  c*t.  ducant  urque  ab  v rc&x,  vt  vi, 
6e  vy,  8e  cxt.  nam  diuident  lineam  eh  in  partes , 
quae  ad  aliam  feriem  datam,  in  quam  diuifa  eft  op 
cmnt  finguli  termini , vt  1.  ad  y Patet  ex  prgced. 
oftcnfione . 

PROBL.  III.  PROPOS.  IX. 

* Series  harmonicas  proportionalium  repe~ 
rire  iuxta  datam  proportionem  in  pluri- 
bus lineis . 

Sint  reperlendx plures  Iinex,qux  dicant  inui- 
cem  proportionem  harmonicam » & 'fint  ad 
alias  proportionem  harmonicam  dicentes  vt  3. ad 
1.  fiant  linex  parallelx  abj  cd,  Se  sf ,8e  xquali  di- 
ftent  interuallo , Se  reda  -coni ungantur  a, e pun- 
da  , Se  erunt  xquales  ac,  & ce  . Sumantur  ergo 
in  ac  dux  partes  xquales  ipfi  ac,&  ducatur  paral- 
lela «h  ipfi  ab  . Deinde  per  b reda  parallela  ipfi 
ge  ducatur , qux  cum  gh  conucnict  in  h : Ab  h 


Si  inter  duas  parallelas  crura  duorum  trian» 
gularum  ecqualium  baftum  fe  intercipiant, 
linea  per  eorum  interfefliones  ducU  erit 
parallela  bafi , O*  triangula , qua  fiunt 
aqualis  altitudinis . 

Sint  duo  triangula  quxeumque  abc,&  ced  quo- 
, rum  crura  fe  dccuffent  in  f , Se  o'.  Dico, quod 
linea  ro  dufla  per  f,  & O e/?  parobeta  bafi  FC  . . / 
Probatur  triaogulum  a f q eft  xquiangulum 
triangulo  cfb,  quod  angulus  B fit  *qualis  angulo 
c nigro,  vtpote  alterni  inter  parallelas  cx  propo£ 
3o.  Iib.1.  Elcm.  Se  anguli  quoque  apud  f fint  ad 
verticem,  & ideo  xquales  : vnde,&  reliqui  ex  Co- 
Eoll.  *.  prop.  1 7.  lib.  I . Eleo.  Quare  ac  ad  af  , vt 
eb  ad  fb  , Se  perutando  ag  ad  i b,  vt  a»  ad  f b:  Sic 
quoque  dicendum  de  triangulis  aog,  Se  boc  ob  aq? 
gulos  alternos  nigrum  ad  d.  Se  feminigerrimum 
ad  g xquales,  Se  angulos  ad  verticem  xquales 
quoque  . Quadereerit,vt  Acad  ao,  fic  ocadoc. 
Quare  pti  mutande  erit  ag  ad  dc,  vt  ao  ad  oc , fed 
eb,  Se  DC  funt  xquales  cum  bafes  triangulorum 
prxfnpponantur  xquales  j Vnde  ablata  parte  bd 
communi  , reliquum  eb,&  dc  eft  xqualc  . Qua- 
ag  ad  tafie  eadem  ac  ad  dc  dicet  eandem  pro- 
rtionem  ex  7.  Iib.j.  vtpote  ad  xquales  . Qua- 
deri  erit  etiam  eadem  proportio  af  ad  fb,  qux  aO 
ad  oc  . Quare  cum  crura  trianguli  fint  diuila  pro- 
portionaljter  linea  tranfiens  per  diuifiones  f,  Se  O 
erit  parallela  bafi  bccx  prop.2-lib.tf.  Se  triangula 
efb,  Ar  dcc  ex-  propof.40.  lib.l.  Coioll. a.  erunt 
xqualis  altitudinis  . 

THEOR. 
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DE  PROGRESSIONiBVS  HARMONICIS.'  t6r 

E X P E N S I"0  t mi. 

De  intcrpofutone  Harmonicorum  termi- 
norum ....  ■ , 

INterpofitio  terminorum  *lt  cum  inttr  duo» 
terminos  alij  tetmini  intcriaciuntut , ita  ta- 
men, vt  fit  adhuc  continua  feries  proportionalium 
to  modo,  quo  continuatur  proportio  Harmonica. 


* Si  plurima  triangula  requalsa  dqualtii  ba- 
fium  in  tinum  verticem  conveniant , Cy 
refla  ahrjua  baft  non  parallela  in  ea 
incidat , ey  fecet,  parallela  bafAus  i fe- 
flsonibus  crurum  duche  omnia  crura  fe- 
cabunt  harmonici  proportionahter . 

Sint  triangula  abc,  8e  ACDSfAED,  Se'  est.  qu* 
favnum  verticem  A conueniant , Se  eorum 
fint  squales  bafes : fecetque  eorum  crura  aliqua 
rc.  Dico,  tjitodft  ducantur  fer  eorum  interfcEUoncs 
parallela  bafi  n E illa  in  f arta  , barmooiti 
proportionales  dinident  omnes  lineas  fi  flas,  ifr  trurd 
irian^rtornm . 

i,F 


eee 


PROBL.  I.  PROPOS.  XII. 

* Terminos  cominu)  proportionales  harmo- 
nsct  inter  terminos  harmonicos 
conijeere . ’ * — . 

i 

Slot  dati  tres  termini  continui  proportionales 

harmonice  ad,  & bd,&  cd  nempe  t» -7» "T  • 

8r  oporteat  inter  eos  alios  terminos  interponere, 
qui  pronortionem  continuent . Sint  verd  termi- 
ni ad,  te  9C,  te  cd  inter  parallelas  af,  &r  if,  line» 
ifq  a centro  c egredietibus  gh,&ce  determinati» 
eruntq; «quales  ah,&  he  . Diuidantur  itaq.AH*  te 


* Quod  vt  ollendatur  ducatur  bafi  be  paral- 
lela Pa  a verticibus  triangulorum  j. donec  occur- 
rat obliqua:  fecanti  cP ; occurret  cnira,  cdm  inci- 
dens fg  bafibus  parallela  non  fit , te  a pundo  f , 
ducatur  fh,&  fn  Quia  ergo  hn.ni.&t  hc  sut  «qua- 
les,^* ex  Cor  prop.4*t.6.el.HG  cft  adHN,&  Nijvfc 
$quales  ex  thefi,  de  adDC,&  ce.  Ex  I.  propof.  ab 
erit  fe&a  harmonicd  proportionaijter,  & ai»&  ka 
te  al  erunt  tres  termini  harmonici,quo  fuppofito. 

* Probarqr . Parallel*  du&«  ab  interfeftio- 
nibus  o,  p,  c crurum  ab  fc  incidente  fadis  tran- 
feunt  neccflarib  per  punda  1 xt  . Ergo  cam  diui- 
dunt  in  partes  proportionales  harmonici  r a , & 

LA . T riangula  hpc  ex  przced  & ikm  funt 
aequalis  altitudinis  . Ergo  parallela  a p difcedens 
incidet  in  pundum  k cx  prop.39.Cor.lxin  verti- 
ccorfriangd i ikm  . Sic  triangulum  noc.  aequalis 
altirodlnis  eft  velat  ilh  : Ergo  parallela  difcedens 
ab  o incidet  ia  pundum  l : Quare  eodem  modo 
XAchuidetur  in  parte^roportjonales  , fic aradijs 
Vft  eh,  5e  fc»  vt  a parallelis  Lojk  kp,  &iH.Ciim 

30  ia  fit  diuifa  in  partes  harmonici  proportio- 
ec,  etiam  omnes  ca,da,&  ba  -b  ijfdem  paraj- 
iciis  erant  diuifz  cx  propoiVf.  huius . 

^‘>0ROLLARIV  M; 

»Y”yIncque  patet  quomodo  poffimus  diuideteln 
I 1 partes  harmonicas  plurimas  lineas  fimul*  . 
te  plores  feries  harmonicorum  terminorum cfii-  • 
cfte. 


V 

he  fecundum  terminos  , quos  volumus  interpo- 
itere  V.  g.  3.  ita  quod  primus  terminus  fit,  ?t 
ad  J.  fecundus,  vt  5.  ad  4.  tertius,  vt  J.  ad  j.  8ec, 
peindeadfingolas  diuifiones  a centro  c redar 
ducantur  ci,ar  ch,  & cl,  te  c*t.  Sc  erit  fadum, 
& fic  procedent  termini  • 


i 3 

4 J 


3 

8j- 


Robatur . Nam  e*  przlibatis  huius  in  pri- 
'MT  ma  propof-  ad  primus  terminus  erit  ad  ad 
vltimum,  vt  differenti»  am  ad  diffcrenrram  mn,8c 
md  erit  ad  BD.Vt  differentia  mn  ad  differentiam  nb. 
Ergo  inter  ad,  &:  bd  duos  terminos  termini  duo 
interpofiti  funt  md,  A-nd.  £e  fic  dicas  decarteris, 
quod  verb  fini  datp  denominationis  patet  cx  prop. 
8.  huius. 

EXPENSIO  IV.  ^ 

De  terminis  inuicem  comparatis ,0* 

• dijfcrentijs . 4 

IAm  cx  ipfa  definitione  proportionis  harnmnl 
ce  notum  cfi  duas  differentias  harmonicas  in- 
ter tres  terminos  efle  inuicem,  ut  primus  termi- 
nus ad  tertium  , & ideo  etiam  permutando  cfip 
differentiam  maiorem  ad  maiorem  terminum « vc' 
minor  differentia  ad  miuorem  terminum: rcliqpa* 
igitur  proportiones  indagabima».  f ...  , 

L1  » THEOR. 


K»  TRACTATVS 

theor;  i.  prop.  xiu. 

* Maior  terminus  eft  ad  fummam  omnium 
differentiarum  , vt  aquales  bafes  cum 
intercepta  ad tp fas  aquales  bafes. 

Sit  fe&a  ic  in  parte*  proportionale*  harmoni- 
ci in  d.e.f  • Differenti?  erunt  bd,&:  de,&  ef, 
ifc  f iimma  earum  »f  . Dico,  qndd  it*  fi;  balet  ac 
fum  is  tetmi»»s  id  lotam  ftriem , c 'rfummam  dijfe- 
tenti  srum  bf  , w ac  intercepta,  vel  aqualis  cb  asm 
Mfju  Ibus  bafibus  omnibus  fimul  fumptis*H,& 
tt>  ad ipfas  «quale*  bafes  fimul  famptis . 


.t 

Probitar.  Nam  cr  4.  lib »t  mc  ad  r«  . fiC 
tft  »r  fumma  differentiarum  ad  as  primum  |er» 
minum. 

THEOR.  ii.  PROPOS.  XIV. 

;*  Minor  terminus  omnium  ita  cti  ad  fum- 
mam  omnium  differentiarum , vti  in- 
tercepta ad  omnes  bafes  aquales . 

Sit  figuca.qu?  prxcedentis  propof.  Minor  ter- 
minus omnibus  alijs  terminis  erit  fc,&  fum* 
jna  differentiarum  erit  fb.  Intercepta  ac  omnes 
bafes  aequales  B ic . Pice,  quod  rcfil  ad  *B,  >t  ac  efi 
ad  bk  . . . 

* Probatur  afc  triangulum  eft  arquiangulum 
triangulo  bfk  ! quia  anguli  apud  f funt  ad  verti- 
cem anguli  vero  ad  a,  & k alterm.  Ideoque  ex 
propof.li.  lib  6.  elem.  ac  erit  ad  fc,  vt  bk  ad  fb 
ideo  permutande  ac  eris  ad  bk,  vt  fc  ad  fb  . 

* THEOR.  III.  PROPOS.  XV.  * 

^ Termini  ad  inuicem  maior  ad  minorem 
funi  m eadem  proportione , ac  aquales 
bdfet  cum  intercepta  ai  ipfas 
aquales  bafef  cum  intercepta 
■ ■ ■ • minus  vna  aquali  bafi . 

Sit  eadem fig. qat  fupra.  Dico  ac  terminum 
cfliainc,  »ica*deb,*-oc  c(fc<uttc,vt  et 
ad  r.H,  & i contra  inner  tendo, 

Probatur . Nam  adc,  & obh  funt  «quiangula 
triangula  t Ergo  ex  1 1 . iib.ff*  ac  erit  ad  dc,  vt  bh 
ad  bd  : Quare  permutando  ac-  vel  c»  ei  «qualis 
erit  ad  bh  , ?c  dc  ad  db  , &r  ideo  componendo  ac, 
vel  cb  cur » h erit  ad  cb,  vt  dc  cum  db  ad  DC.ideft 
HO  addita  bafis,  & intercepta  etit  ad  interceptam 
Bc,vt  terminus  bc  ad  terminum  dc  . 

♦ Probatur  quoque  de  reliquis  termini»!  nem- 
pe de  termino  dc  refpc&u  termini  bc.  Dicofue 
epudd  Dc  fit  ai  ic,  ct  ad  ch. 

Triangulum  hio  eft  «quiangulum  triangulo 
Atc  ob  parallela»;  inter  qua*  cft . Quare  vt  prius 


XVI.  PARS  II. 

ac  erit  ad  bc,  vt  hi  ad  ho;  quapropter  permutando 
ac,  vel  cb  jcqualueritadHi,  vel  «equalem  BH,vt 
ic  ad  ho  i fed  eadem  AC  erat  in  pr?ced,part.  huius 
prop.  ad  bbh  , Se  ideo  ad  rqualem  hi  ex  hyp.  vc 
cd  ad  BD.Ergo  ex  itf.l.j.vt  eoad  bd  ita  ec  ad  ho,& 
hinc  p emutando  CD  ad  ic,vt  bd  ad  ho  : Sed  pro- 
duda  ah  io  T ob  ^qualitatem  triangulorum  hti, 
8c  HIP  [pfa  Tl  arquatur  ipfi  bd:  Proportione  au- 
tem relpondet  Tl,  ideft  bd  ad  ho,  vt  ta  ad  ah,& 
vt  ic  ad  oh,  Ir  confequenter  *x  jfi.l.5.  cd  erit  ad 
KC,vt  10  intercepta  cum  additis  omnibus  ad  gh 
Interceptas  cum  additis  vna  minas,  ita  in  quam 
^rlt  terminus  cp  ad  terminum  ec  . 

Eft  autem  ic  ad  hc,  vt  ta  ad  ha,  quia  ob  trian- 
gulorum thI,  9e  hca  fimilitadinem  THeft  ad  ha, 
vt  IH  ad  Hc,  ideoque  componendo  ta  eft  ad  ha,  Vt 
jc  adHG,&ldeo,  vt  yi,yel  bd  ado»  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVI. 

* Si  intercepta  fit  irrationalis,  etiam  termi • 
mini  Muf cierunt  irrationales,  ideft 
nullo  numero  cxprimibilcs . 

S it  ac  intercepta  irrationalia : Dico»  ijuUur- 
mini  erunt  irratioaales  tc,  & pC,  & EC  • ^ 

* Probatur  . Quia  ac  ponitur  irrationalis  ipfi 
bh  ideft  «qualis  CL  etiam  compotitum  ea  erit  ir- 
rationale ex  propof  10.  lib  10.  vtrique  parti  com- 
ponenti, nempe  ipfi  CL,&ipfiAC.  SedvteftAL 
ad  ac,  fic  ic  terminus  ad  dc  terminum  : ErgoeX 
propof.j.  lib.io.clem.  termini  ipfi  inuicem  erunt 
incommenfurabiles  bc,  Sf  dc  . 

Idem  argumentaberis  de  terminis  dc,  & ec. 
Nam  ac  ponitur  incommenfurabil  is  ipfi  cl  : Er- 

fo  etiam  ipfi  «quali  lm  . Quamobrem.Sr  compo- 
tu  Iplaru  ALeritlocfimenfurabile  Ipfi  LM.Vnde 
fi  lm»&  aL  incomenfurabiles  coponantur  au  tetu 
.«rit  incommenfurabil  Ipfi  *M  fed  vt  MAadaL, 
feu,  vt  ic  ad  oh:  fic  eft  ex  15 -huius  dc  ad  ec. 
Ergo,  Se  dc  ipfi  EC  erit  incommeufurabilis,&  fic 
dicas  de  reliquis. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVII. 

Pofiu  intercepta  incommmenfurabtU  > teli* 
qu*  omnes  dt ferenti*  inuicem  erunt 
incommenf arabiles . 

POnatur  intercepta  incommenfurabitfs . Dleo 
differentiam  db  effe  incommenfura  bilem  ipfi 
differentiae  de  . 

Probatur  de  eft  ad  fe  diftwentiar,  vt  termnff  D<? 
ad  cf  : fed  termini  funt  incommenfurabiles,  ergo 
ex  5.  lib.io.  & ipfae  differenti  e , quod  verb  primus 
terminus  ad  tertiu  Incomenturabilis.  Prob.  St  bc 
cft  adsc.vt  am  ad  al,&  ex  prop.ij.buius  'iit 
ic,vt  an  ad  am  : Ergo  dc  eft  ad  fc  ex  *quo,  vt  ah 
ad  al.  Sed  Ha,&  al  ex  dlfiis  in  prsec.,  fi  ac  fit  in- 
commenfurabilis.funt  incotmnenfurabilc*  g Ergo 
(Ctiam  dc,  8c  fC  termibi . • , 


*-v  ' 

EXPEN- 
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DE  JPROGRESSION1BVS  HARMONICIS.'  lC9 

Sis  propof.  i.  huius  j nec  ex  pr*c.  datur  termi- 
EXPENSIO  # IV.  nus  harmonicus  , cuius  longitudo  excedat 

pun&um  b r Ergo  In  ab  termini  harmonici  in  in- 
^ /r  rr  . finitum  multiplicari  poterunt  abque  eo, quod  per-1 

V*  progrejtoms  Harmomc * extremo  . ucniaturadpunftum  b . 

Sicut  in  progreflionis  Geometrica:  continua- 
tione extremum  eft  , ad  quod  nulla  progref- 
fio , qtuntumuis  multiplicau  , peruenire  poteft; 
ita  & Harmonicum  extremum  eft,  qudd  nulla 
progrelEo  harmonica  valet  confequi , quod  vt  de- 
monftratiooc  firmetur  fit . 


THEOR.  I.  PROPOS.  XVIII.* 

* PJulla  p ragrejjio  harmonica  extremum 
futim  confequi  pote/l , quam  tus  vt  vt - 
hiet  multiplicata . 

Sint  termini  harmonici  ab:  &db,  8r  ct,  te  hr. 

D;co  , quod  etiam  fi  fine  meta  multiplicentur 
nunquam  poterunt  confequi  extremum  b. 


THEOR.  -III.  PROPOS.  XX. 

AftguMti  qualibet  in  proportionis  harmo- 
nica ferit  ad  minorem  perueniri 
potent  . 

,r  . - 

P Er  additionem  partium  «qualium  fit  femper 
minor  proportio  totius  cum  addito  ad  totum 
foldm  V.g.  3.  habet  proportionem  minorem  ad  i. 
quam  i . ad  i.  8c  4.  ad  3.  quam  3.  ad  a.  8e  3.  ad  4. 
quam  4.  ad  3.  8r  fic  continue . 

A dignetur  ergo  linea  r , cui  habeat  minorem 
proportionem  intercepta  nb,  quam  E.  g.  7.  ad  3. 
critque  r ad  nb  maior  proportio,quara  7.  ad  3.  Ad 
m a addantur  tot  partes,  vt  maior  fit  proportio  MI 
cum  additis  ad  mn  ; quam  7.  ad  3.  & ducatur  ad 
illud  extremum  radius  ni. 


* Probatur  ex  propof.  1$.  huius Namter- 
ininus  penultimus  cb  erit  ad  vltimumHB,  vt  mi 
ad  mp;  fedMi  ad  mp  habet  minorem  proportio- 
nem. quam  omnes  alij  termini  prrcedentes , & 
Ideo  mp  ad  mi  maiorem . Ergo  bh  ad  cb  habebit 

maiorem  proportionem  otanibus  terminis  pra*- 

exiftentibus : fed  cb  eft  linea:  Quare  etiam  bh 
linea  erit . Quoniam  comprehendit  plures  partes 
ipfius  cb,  quam  omnes  antecedentes  termini  co- 
prehendant  terminorum  maiorum  . Quodautem 
mp  ad  mi  fit  maior  proportio , quamMO  ad  mp 
patet . Quia  crcfcit  linea  mi  per  continuam  addi- 
tionem vnius.  Maior  eft  autem  proportio  a.  ad 
3, quam  I.  ad  a.  & 3. ad  4.  quam*,  ad  3.  & fic  fuc. 
ceifiud . 

* Probatur  quoq;  alio  modo.  Namquacunq; 
pofita  terminorum  multiplicatione  femper  nh« 
erit  triangulum, & centrum  n diftabit  i pun&o  b. 
Ergo  etiam  h diftabit  ab  eodem  pun&o  b . 

Tandem  Probatur  3.  Refertur  bn  ad  AI,  vt  H» 
ad  ha,&  ideo  pcrmutando,n  BnadHRita  eft  ai  ad 
sumi  differentiarum  HA:fed  omnes  differcntij  ha 
ad  omnes  bafes  ai  funt  qaidquatttumiErgoetiat* 
•h  rcfpcdu  bn  . , *■ 


Quoniam  igitur  triangulum  mtn  eft  triangulo 
1QT,  & ideo  aequali  nOB  arquiangulum  erit  Mi  ad 
mn  , vt  nb  ad  B2 : fed  MI  habet  maiorem  propor- 
tionem ex  effedione  ad  nm,  quam  7.  ad3.  Ergo 
etiam  nb  habet  maiorem  proportionem  ad  b o , 
quam  7.  ad  3.  fed  eadem  nb  habet  minorem  pro- 
portionem ad  R,  quam  7.  ad  3.  Ergo  r maior  erit, 
quam  bo  . V nde  linea  afiignad  r poterit  in  ab 
minor  linea  aflignari  in  proportione  harmonica . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXI. 

Termini  harmonici  vitra  omnem  ajjignatam 
quantitatem  dtmimii  poffnnl . 

■ jf 

SIt  aliqua dataR  in  pr*cedepti  fig.  Dico,  quod 
in  progre&cinr  Harmopica  procedendo  ter- 
minus aliquis  minor,  quam  R.  dari  poteft  . 

AiIignatar.R  habeat  aliqua  ex  ipfis  bafibus,  vt 


THEOR.  II.  PROPOS.  XIX, 


^ <*4  mrnorem  proportioncm,quam  quilibet  afli- 

gnatus  numerus^o.  ad  3.  Addanturque  tot  bafe# 


* ln  qualibet  data  linea  abfque  fine  qua- 
cumque provreJJIo  Harmonica  conti- 
nuari polefi . 

PRobatur  in  preccd.  fig.  ad  partes  «quales  af- 

fumptas  in  linea  bafium  aqualium  mi  i cen- 
tro pofiunt  dncl  infiniti  radlj ) quii  partes  ao, 
te  o»,  Se  PI  poliant  multiplicari  In  Infinitum,  Se 
i lingulis  ab  n radius  duci  poteft : fed  omnis  ra- 
diu<mj^  «kfignat  terminum  harmonicam  « di- 


4oncc  mi  adMN  habeat  maiorem  proportionem, 
quam  JO.  ad  J.  quo  pofito . 

Probatur  Propof. Triangulum  qit  eft  xquian* 
guium  tri  angulo  M i N . Quareerit  mi  ad  MN,vt 
qi  ad  Q?  : Sed  mi  habet  maiorem  proportionem 
ad  mh  , quam 30.  ad}.  Ergo  etiam  qj  habebit 
maiorem  proportionem  ad  qT.quam30.ad3.fed 
<y  ad  R habet  minorem  proportionem  ex  hjrpo- 
thefi,  quam  30.  ad  3.  Ergo  *-  eft  maior.quam  qT. 
Eft  autc  qj  terminus  harmonicus.rt  ex  prop.a.b. 


THEOR.’ 


Digitized  by  Google 


IJO 


TRACTAT VS  XVI.  PARS  flJ.  • 


THEOR.  V.  PROPOS.  XXII. 

Si  feries  infinitorum  terminorum  mu  ficorum 
continuetur  relinquet  tandem  aliquam 
differentiam  affignata  qualibet 
quantitate  minorem . 

1 A Sfignetur  quantitas  aliqua  minima  r . Dico 
jf\.  in  ab  differentias  muficas  adeo  poffe  multipli- 
cari , t>t  tOAdi m aliqua  fit  minor,  quam  R . 

Probatur.  Nam  termini  adeo  poflunt multi- 
plicari, vt  aliquis  fit  minor,  quam  R ex  prxced. 
multiplicentur  , & fit  qt  minor,  quam  *>;  Du- 
caturque  Dico  diffcrcrcntiam  po  efic  mino- 
rem, quam  R . patet . Nam  po  eft  ad  QJ » vt  np 
ad  nq^,  vel  ma  ad  fed  ma  minor  eft  , quam 
mq^cx  hypothcfi . Ergo  po  minor  eft  quam  qj  • 
Ergo  minor  etiam  eft,  quam  r . 


THEOR.  VI.  PROP.  XXin. 

Quacumque  infinita  differentiarum  mufica - 
, tum  feries  aquat  fumum  terminum . 

PRobatur.  Nam  enim  minor  erit , quia  in  ba 
primo  termino  infinitx  d fferentix  capere 
poftunt  ex  propof.i8.h.&  ideo  infinitam  differen- 
tiarum multitudinem  capere . Sed  nec  erit  maior? 
Si  enim  eft  maior  fit  maior  V.  g.  quantitate  cb: 
Multiplicentur  itaque  termini  adeo,  rt  aliquis 
tandem-inueniatur  expropof.xo.  minor  allignaca 
quantitate  bo  . Ergo  feries  ijla  in  infinitum  pro- 
cedens in  quantitate  ab  relinquit  minus  refiduam; 
quam  K> . Quare  ba  primus  terminus  non  fupe- 
rat  ferlem  infinitam  differentiarum  quantitate  bo, 
fir  fic  femper  valebit  argumentum  : ergo  feries  in- 
finita d.ffcrentiarum  «nuficarmn  sequat  primum 
terminum . 
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TRACTATVS  XVII- 

f I 

De  Proportionali  tat  ibus  Rationum  . 


1 Icet  ifte  Tra&atus  fit  vniucrialis,  & omne  genus  quan- 
titatis complectatur , tum  difcretae  , tum  concmua:* 
quia  tamen  numeris  facilius  , & cuidentius  proportio- 
num fimilitudines  explicantur  , hinc  eft,  quod  nume- 
ris exempla  dabimus,  non  lineis,  aut  fuperficiebus , 
cum  tamen  propofitiones  generice  liw  incelligendx  ,<Sc omni,  generi 
quantitatis  applicanda:. 


EXPENSIO  I. 


De  principijs . 

T7  Gigmus  iu  przcedentibus  de  fimilitudine  Ra« 
C tionum,  Sr  continentiarum,  luxta  quas  vna 
quantitas  aliamcontinet:  nunc  autem  agimus  de 
fimilitudine  ipfarum  fimilitudinum  Rationum, Se 
in  eoconfiAit  ,quodipf*  rationes  » quibus  inui- 
cetnduar  quantitates*  8e  duz  in  fe  continendo  a£- 
fimilantur  ipfat  quoque  inuiccm  fint  fimiles  «• 
Quamobrem  proportionalitas  requirit  ad  minus 
duas  proportiones*  Sc  ideo  quatuor  Rationes, nani 
duae  Rationes  Vnam  proportionem  efficiunt  , Se 
tandem  060 terminos,  inter  quos  quatuor  ratio» 
nes  reperiantur . 

DEFINITIO  I. 

PUpportionalitas  efl  proportionum  fimilit  udo . 

Sint  duo  numeri  -f  duobus  numeris  pro- 
portionafes  ; fint  deinde  etiam  alij  duo  -J-  duo- 
bus alif!  y proportionale»»  ^izc  proportio,  quz 
inter  primos  quatuor  repesitur  fi  fit  fi  nilis  pro- 
portioni, quxinter  hos  extremos  proportionatur, 
dicitur  PropottlSnalitas . * 

• t f'  » 

.DEFINITIO  II. 

• •-‘i  ' 1>  . > • . , , 

R A nonum’  denominatorer  votantur  quantitatis  » 
q u*  fun  partibus  exprimant  con~inentiamvnlus> 
quantitni  s tkffeftH  alter mt . 

Sine  7 j>enominatores  harum  quantita» 
tunt  funt  piifrt*-^.  fecundxj.  quia  indicant  quot 
vicibus  vft>quantius  in  ali*  contineatur;  fic  qua- 
ter 1.  continetur  in  8.  Se  3.  in  9.  ter  continetur  j. 
Sic  fi  exhiberentur  duz  linez  pertica»  & palmus . 
Linea  quxda,  qux  demonftrcc  fuis  partibus  con- 
tinentiam  palmi  11»  pertica,  dicetur  denominator. 
V.  g.  fcmipalmus  dtuifus  in  fi.  vncias  poterit  dici 
denominator,  quixindreabk  luo  fex3genario par- 
tium c(qqt^cntiam  fcx  pedum»  quas pertica  com* 

plcdV' 


DEFINITIO  III. 

Similitudo  proportionum  confisi  it  in  fimilitudine 
denominuf  irum.. 

- 'Et  hoc  quidem  verum  eft  in  quantitatibus  ra- 
tionalibus, & in  irrationalibus,  nam  exprimun- 
tur earum  fimilitudines  per  mutuam  duarum  qua- 
titatum  habitudinem . Sierit  7 —7- , poterit  ex- 
primi denonamlnator  proportionis,  quam  habet 
1.  ad  fi.  8c  3 ad  ia.  effe  eam,  qu*  eft  inter  3.  & 4. 
nempe  ipfos  denommacores , qui  indicant,  quot 
vicibus  capiat  a.  in  d.8r  3.  in  fa.  Sic  fi  fintdu* 
irrationales  cb  fimiles  aliijs  duabus  cd  . 

Sintquc  dux  aliz  lino$,qux  A -■  — » — 
exprimant  V.g.  p coutinen*  B ■—  ■ ** 

tiam  b lo  a,  fle  e,  quz  demon-  C ■—  p 

Aret  continentiam  d in  c,  »Ax  D "■■■  * 

rationum  fimilitudines  licet 
irrationales  poterunt  exprimi  per  illos  duosDe- 
nominatores  p»  Set,  Se  dicere, quod  ficoteA  p ad 
i,  ita  eA  proportio  ab  ad  proportionem  cd  .. 

, * 

I'  DEFINITIO  IV. 

•*  ' * t ' .1  '..r.r , 1,  ;.  y # 

• 13  K°/ortienes  fimitaidit  funt,qusujdem,vd  aqua- 
li tibms  denominator  ibus  gaudent . 

Sint  V.g.  t*7:  »A* proportiones  funt 
figulos,  quia  ita  4.  conti bet  a.  gemina  vice , fient 
16.  continet  8.  gemina  vice  : quare  funt  fimiles 
in  continendo,  cum  contineant , tam  vna,  quam 
alia  ijfdem  vicib«»,-quar£  , & ipf*  continenciz 
funt  limilcs . r ' 

* • : j "...init  r. : •’  . * 

P R I N C I P I V M. 

QKantltms  rationis,  fiue  denominator  duBus  in 
jrwfequentcm  producit  antecedentem , ft  fit 
ma.ors  in  a qualitatis  , at  i contra  fi  fit  minoris  »nam 
dimjkt  con/equens  per  deuminattrem,  anu  cedentem». 
& manifeHA  „ / 

•5fs  • • 'i.  ..  * 

• t % • n;  s ir::  'i-e*  • . \ 

-?.)! : talOV.',.  . ; .f. 
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TRACTATVS  XVI- 


<•-  . , 

DE  PROGRESSIONE  PROPORTIONALI. 


PARS  PRIMA; 

. 

De  Linearum  Progrefsione  Geometrica . 

Idimus  progreflionem  numeris  procedentem , & eius  lingula- 
res affe&iones  (peculari  fumus ; modo  linearum  progredi o- 
nem  proportionalem  oportet  animaduertere  in  multis  a pri- 
ma diucrfam  , & prscipue  in  eo , quod  in  progreffione  nu- 
merali Geometrica  vltimus  numerus  aflignari  nequit.ad  quem 
progredio  perueniat;  hic  autem  adignari  poteft  vltimus  Ime? 
terminus  , ad  quem  licet  infinita  progredio  tendat,  illumque  confequatur, 
ita  vt  inter  amgnata  extrema  omnis  multitudo  innumera  proportionalium 
concludatur  , quamuis  ad  illud  extremum  (ucccffiue  procedendo  nunquam 
fir  peruentura , in  duas  vero  partes  hunc  Tra&.  fecabimus,  agendo  prius  de 
Geometrica  proportione , deinde  de  Mufica.  Arithmeticam  praetermitcentes, 
vtpote  a numerica  non  diferepantem . \ 


EXPENSIO  I. 

De  principijs . 

ANttqtiamde  progrcflionihu,  pertrafirm» 
ipfa  principia  , dcfioitioDefquc  videre  o- 
portec . 

DEFINITIO  I. 

SEriei  Trogrc/fionil  cfl  tptantitat  finita  dimfafi- 
fandam  proportionem  Geometricam  datam 
Sit  quantitas  aliqua  finita  data  ao  , quzdiuida- 
tur  fecundum  proportionem  A E ad  ac  ; ita  quod 
ab  fit  a*d  ac,  vt  ac  ad  ad,  Se  r jrlui  ac  ad  ad  , vt 
ad  ad  a e , 8e  cx t,  hac  eft  fetica  Ptogteifiooia 
Geometrice . 

DEFINITIO  II. 

Giometriea  proprtffio  etl  quotcumque  termino- 
rum  Jecur, dum  eandem  rattoum  tontinuotio . 

'-r— 1 I » -1 1 1. 

A BCD  E F G 

Geometrica  itaque  progredio  eft  illa  continua- 
tio d uifionis  fecundum  eandon  datam  rationem 
ciufdan  quantitatis,  ita  vt  nullum  includat  finem 
fecundum  fc  . Iam  viro  vt  de  progreffione  nu- 
mer  ca  di&um  eft,  alia  eft  di  feret  a,  alia  continua. 
Difcrcu  eft;  quz  non  progreditur  per  eaidem  ra- 


tiones: continua  vero  per  eandem  datam  ratio- 
nem,aut  perpetud  augetur,  aut  perpetu6  diminui- 
tur, 

'definitio  III. 

TSrmtnuj  pmgre/fionis  efl  feriet  finis,  sd  quem 
mulla  prog>  ejjio  pertinget , tuet  i»  infimi  tum 
continuetur . Sed  e:  perpetuo  accedet . 

itaque  progreffioms  gf ad-cs  , Ar ce  ad  od,8 r 
est.  eft  a : quia  licet  diuifioflcs  perpetui  contin- 
gant viciniores  pun&o  a illud  tamen  punfium 
confcqui  non  valebunt  vt  infra  oftendetur  • 

EXPENSIO  II. 

De  progrtffionum  terminis  inuiccm  compa- 
ratis, iy  dtffircntijs . 

PRIus  confiderabimus  progrcflioncminfcco- 
parando  terminos  terminis  i deinde  compa- 
rabimus progreffiones  Inuiccm;  tandem  accrfTum 
terminorum  ad  finem  animaduertemus . Tripli- 
citer autem  comparari  poffunt  inuiccm  termini, 
vel  quoad  ipfam  proportionem  , quam  cum  alio 
dicunt,  & hoc  fufficienter  aduertimus  in  propor- 
tionibus ; tum  numcricis  * tum  quantitatis  con- 
tinuar : at  vero  differentis  terminorum,  & eorum 
aggregata  relUnc  hic  coniiUcranda . 

* *>  V 

THEOR- 
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DE  LINEAR.VM  PROGRESSIONE: GFOMETR.  i|7- 

. . i r &fa,  & ea,  & da  erunt  in  eadem  proportione, & 

, THEOR.  I.  PROPOS.  I.  fic dkas  dc alris  , 


'I  " V ' . 1 *l 

Continui  proportionalium  differentia  fe  ea* 

' dem  proportione  refpiciuntyfid 

termmt  ipfi  . 

Sint  in  continua  proportione  ao  , 8e  at,  8c  ae. 

Se  ad,  8e  c*t.  offendendam  differentias  quoque 
in  continua  correfpondentU9&  eadem,  quii  propofiti 
termini  reperiri.  & cf  effe  ad  pe  , yt  pe  ad  ed,  &c» 
Probatur  Progreff.  i.  Tota  ao  cft  ad  af,  yt  af 
ad  ae  . Ergo  diuidendo  cF  erit  ad  fa  , vt  FE  ad  E aj 
Sc  permutando  of  ad  ra  erit,  vt  fa  ad  ea  : qu*  eft 
eadem , ac  proportio  ac  ad  af  in  fig.defin.ii  . 

ProgreiT.  %.  Repete  idem  argumentum  de  ft* 
quentibus  terminis  p a eft  ad  e A,vt  e a ad  ad  . Ergo  ' 
a tu.. tendo  ee  erit  EA.tr  ED  ad  DA  . Igitur  penctu- 
lat.do  erit  fe  ad  ed  , vt  ea  ad  da  j qu*  eft  eadem , 
quam  obtinet  ca  ad  fa. 

itaque  eit  primo  progreff,  gf  differentia. eft  ad 
f e differentiam,  vt  ca  ad  f a t Rurfufque  ex  fecu- 
do  progreff.  fe  cft  ad  ED.  qua:  funt  differenti*,  vt 
ga  ad  fa  . Ergo  eadem  proportione  fruuntur  ■ 
differenti*  cf,&  fe»  8e  f.d,  qua  reperitur  inter  cf. 
Se  fa  : Quare  funt  continue  proportionales:  id£q,- 
dicas  dc  differenti)$  aliorum  terminorum  conti- 
nuo proportionalium . 

THROR.  H.  PROPOS.  II. 


THEOR,  III.  PROPOS. 

‘ , - . .,•>  <■::  - 

Si  pturrs  fuaint  qudnlitaln  in  contimJfyro- 
poriioiK,  dggregeuutiuijt,  &• 
time,  erunt  aggrtpat*  in  c on- 
timUpraphrttont. 

b *8  ?*'•• 

Sint  V.  g.  In  prcced.  fig.  quatuor  quantitates 
continue  proportionales  gf,&  fe,  8e  ed,&  DC| 
8c  fimul  fumantur  cf  , &■  fe  . Deinde  fe,  9e  ed»  . 
tandem  ed,  & dc  . Dico  bde  aggregata  efie  quaque 
continui  propmiofutUa . . r . 

Probatur  Pfogrcff.  i.  oF  eft  ad,FE  ex  datis,  ve 
fe  ad  ed  . Ergo  componendi  cf,  cum  fe  ad  ipfam 
fe,  erit  vt  fe  cum  ed  ad  ed.-  Igitur  permutando 
gf  cum  fe  erit  ad  fe  cum  ed,  vt  fe  ad  ed  . 

PrOgrelT.  s.  FE  eft  jd  ed  veluti  SD  ad  dc  . Er- 
go (imili  difcurfa  componendo  FE.cum  ed  ad  ipfam 
e D erit  in  proportione,  vt  eft  ed  cum  dc  ad  dc» 
& permutando  fe  fimul  cum  ed  erit  ad  ed  cum  CD> 
vt  ed  adoc.  Sed  hxc  proportio  ed  ad  dc  eadem 
cftex  ditis.qug  eft  fe  ad  ed  : Ergo  funt  in eadem 
proportione  aggregata  cp  cum  fe,  acf fe  cum  ed. 
& hoc  fe  cuin  ed  ad  e d cum  dc  • cum  ha. 
beant  eam  proportionem  ,qu*  eft  fe  ad  ed/ quod 
eratprxftandum.  .n  t - » > 


St  dtjjjx  r cnlia  fint  continuet  proportionales  i 
tuam  attj  termini  eadem  proportione 
continua  gaudebunt,  dummodo  * 
duo  primi  gaudeant- , , - 

Slot  differenti*  contirtud  proportionalescF,& 
fe>&  ed  in  eadem  figura, addaturque  ipfi*  fa» 
ita  quod  terminus  aG  fit  ad  af  , vt  differentia 
cf  ad  differentiam  fe  . Dico  omnes  termiaoi  AG,dr 
AF,dr  ae,^  ADefie continue  proportionales  . 

v, l—l — I 1 I e -r 

A BC  D e F a 

Probatur  ex  primo  Progreff.  Differentia  gf  eft 
ad  fejvc  ac  terminus  ad  ap  terminfi:  Ergo permu- 
ta tim  differentia cr ad  terminum  ac  refertur, 
diffrrentid  fe  adtermioum  \F  . Ergo  diuidendo  gf- 

refertur  ad  FA,vt  refertur  fe  ad  ea.  Quare  per- 
mutando rurfuscF  refpicit  fe  veluti  fa  refpjcit 
ea,  qu*  eft  eadem  proportio,  qua?  eft  ga  ad  fa 
ex  datis  FE  ad  fd  . Quare  ga»  fa,  dc  b a erunt  in  .' 
eadem  proportione.  r *. 

Progreff.  a.  Sic  quoque  eodem  dlfcurfu  diffe- 
rentia fe  refertur  ad  differentiam  ed  , vtfA  «r 
primo  progreff.  refpicit  ea  ideo* pcrkurand}  fe  in 
proportione  fe  geret  ad  FAficuti  ed  eft  ad  ea: 
Quare  dluMndo  fe  erit  ad  ea  proportionat* , 
ficut  ed  ad  da  : Quare  rurfus permutando  fe  erit 
ad  ed  , vt  ea  adDA . 9 

Qnamobrem  cum  ex  datis  terriWni  ga  fit  ad  fa» 
cf  ad  fe  differenti*,  qu *ex  datis  eft  eadem  pro- 
portio, ac  fe  ad  ed>  & f utfus  fa  fit  ad  ab  ex  pij- 
mo  progreff.  vt  eadem  FEiid  eandem  ed,  tk  ex  fe- 
cundo progreff.  ea  fit  ad  da  pariter,  vt  eadem  fe 
ad  eandem  e d,  patet , quod  quatuor  termini  ga* 


THEOR.^  l¥,  TROPOS.  I V. 

St  fint  tres  magnitudines , minor  termi- 

nus, dtffereniiaauri  mediocri , O*  huius 
differentia,  differentia  i maiori  differen- 
tia fint  continui  proportionales,  ipfi  quo- 
que termini  erunt  continue  proportio- 
nales . « 

Sint  tres  quantitates  a , & *C , ftecn,  minorqj 
differentia  cd  , & h*c  conferatur  eum  diffe-  ; 
rentia  maiori  hf,  fl*  differat  quantitate  ef  j fintq; 
continui  proportionales  ef,  & cd,&  a . Dico  tp- 
Jds  quantitates  HC  » & CB , & A futuras  effe  conti- 
nue proportionales . 

. Probatur . Ponitur  differentia  cd  refpicerc  mi- 
linrem  terminum  a,  vt  ef  differentia  differenti* 
refpicit  ipfam  differentiam  cd  . Ergo  comp  mendo 
cd  cum  a , ideft  cb  erit  ad  a,  veluti  ef  cum.co 
ideft  HF,eft  ad  c d:  QaS- 
W EF  G obrem  etiam  per— 

' ' + ' mutando  c b erit  ad  hf 

S > » ? fuodameta  veluti  a tef- 

i plcitcD  termini.  Qua- 

* 1 j ^ propter  rurfis  compo- 

i nendo  medius  terminus 

c» , cum  hf  maiori  differentia  hoc  eft  terminus 
maximus  h o,  erit  ad  CB,^t  proportionem  dicit 
terminus  a cum  differentia  cd,  hoc  eft  cb  termi- 
nus medius  ad  ipfum  a terminum  primam,  quod 
erat  probandum . 


Kk  CO- 
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TRACTATVS  X Vi.  P A R.  S t. 


COROLLARIVM  I. 

COlHgitur  propof.  ronuerfa . Nam  fi  quan- 
titates a & bc>  Rr  gh  fuerint  continue  pro- 
portionales etiam  differentia  differenti*  malocis 
i minori , minor  differentia , 8e  primus  terminus 
minor  erunt  contlnud  proportionales  . 


dem  proportione , ac  C»  cum  ba  ad  ba  . Ergo  p*r- 
mutando  erit  dc  cum  cb  linea  proportiortata  ad 
cb  cum  ba  , Tcluti  eft  cb  ad  ba  : Rurfufque  cew- 
ponendo  edt  dc  cum  c»,  «r  cb  cum  ba  fimul,  hoc 
eft  e a ad  c b cum  ba  boc  eft  ca  > Tt  cb  cum  b a, 
hoc  eft  CA  ad  ba  . 


COROLLARIVM  IL 

QVod  fi  differentia  differenti*  ff  differentia 
'Cp>  8c  terminus  prinus  minimus  da  fimul 
addamur  , quod  erunt  continud  proportionales * 
pacet  ea  prima  huius  • 


THEOR.  V.  PRO  P OS.  V. 


Differentia  differenti*  maior  it  , k minore 
ipfa  differentia  maior  , 0*  terminus 
ntaximus  tn  quantitatibus  continui  pro- 
portionalibus funt  continui  proportiona- 
les. 


nr 


5 

B A 


Itaque  omnes  termini  ba,  cb.  Se  dc,  & infupar 
Iterum  medius  cb,  fc!  pqualis  ed  ad  medium  cb 
cjtm  primo  ba  habent  eandem  proportionem,  qua 
ipfe  medius  cb  cum  primo  ba  habet  ad  ipfura  pri- 
mum ia  ( quod  erat  oftendendum  . 


EXPENSIO  III . 


De  ferte  linearum  proportionalium  inuicem 


Sint  quantitates,  rtin  prarced.  figura  continui 
proportionales  a,  bc,  Bc  oh,  6e  differentia  ef 
differenti*  maioris  hf  a minori  cm,  8e  terminus 
maximus  no.  Dico  effe  continui  proportionali  t E»‘, 
&Hf,  C^HO. 


comparatarum . 

Vlfis  proprietatibus  differentiarum,  fimuJque 
aggregatorum  proportionalium  termino- 
rum, rcftat  contemplari  feries  linearum  ad  inui- 
cem comparatas.  Ce  maxime  earum,qu*  ab  eodem 
principio  enafeuntur:  harc  enim  cognitio  in  pri- 
mis deferuit  adinueniendas  areas  Parabolarum, & 
Eilipfiam,corporibufque  iolidis,  ?t  plurimum  di* 
metiendis . 


Probatur  exprimi  huius,  Tt  differentis  hf  ad 
differentiam  cd, talis  quoque  eft  proportio  termi- 
ni no  ad  terminum  cb:  quare  d uldendo  » Tt  mf  re- 
fidaum  eft  ad  cb  ablatum,  idefl  fo  «qualem.  Sic 
if  refiduum  ad  differentiam  co,Fel  *qualcm  hej 
Ergo  componendo , vt hf  cum  FC,qu*  eft  maior 
terminus  ad  hf  ntaiorrm  differentiam . Sic  erit 
ef  cum  he,  quz  eft  he  maior  differenda  ad  E t 
differentiam  differenti*. 

THEOR.  VI.  PROP.  VI. 

Si  fmt  ires  quantitates  continui  proportio- 
nales , & motori  termino  iis  medius, 
Jimil  ultimus  aggregetur ; Mediocri  ve- 
ri femel  vltimus,  erunt  hac  aggregata  , 
eum  ultimo  termino  in  continua  propor- 
tione . 


Sint  tres  quantitates  eondnue  proportionales 
ab.Stbc,  &cd.  Dico, quod  fi  fumantur  om- 
nes fimul,  & addatur  Bqarqualis  medio  termino; 
deinde  fumatur  medius  terminus  femel  cum  mi- 
nimo, & fit  CA , & tandem  minimus,  quod  omnet 
adhuc  erunt  continui  proptriionclcs  ,dr  itu  eri»  u a 
ad  ca,  vtc\ad  ae. 

Probatur . Quoniam  ponuntur  continue  pro- 
portionales dc,&Cb  , & ia  . Si  arguatur  a cont- 
pe/i;ioflc rationum  erit  dc  cum  cb  , ad  ciin  ea* 


THEOR.  L PROPOS.  VII. 


Si  fmt  dupe  feries  Irnearum  prvportionahum , 
0*  perueniant  ad  eundem  terminum , 
etiam  fi  fequjntur  , termini  fequentes 
'nmus  feriet  ad  terminos  alterius  erunt, 
vt  antecedentes , dummodo  tn  eadem  re- 
motione 4 communi  termino  fumrnan - 
tur  . 


Sint abc  feries  ma  decrefcem  , »cc  crefcena  , 
& terminus  communis  c,flrfequaDtur  in  fui 
progrcfEone,&r  fiant  termini  in  prima  feric  a,  b,c, 
d,  E)  at  in  fecunda  »,c,  c.  h,  i,  Dico,  quod  ficu»  «R 
» * ,ita  fitnadn,  Srficut  eft  a ads  , fiertfi- 

•pondeat  in  proportione  ■ ad  l . 

Probatur . Quia  bcd  ponuntur  continue  pro- 
portionales erit  re&tn- 
gulumtx  b,  flr d rx  pro» 
pof.  19.  lib.fi.  elem  «qua- 
le quadrato  ex  c fa&o:  fic 
ponuntor  proportionales 
cc  «erit  «quale  rcStn- 
gulumexc,  8c  h quadrato 
C : Quare  erunt  «qualia 
refiangulu  ex  h >8e  t»,8r  re- 
ftaguiu  g,  8c  h ! habebo»* 
■ 'o**p*a  Itaque  rectprocd  latera  ex 
io.  Hb.fi.  proportionalia,  & ita  erit  b ade,  Tt  H 
ad  t. 


Similiter 


DE  UNEARVM  PROGRESSIONE  GEOMETR. 


Similiter  a,  b,  c,d»  e funt  continue  proportio- 
naies : Ergo  erunt  ex  *quo  ACfi  continui  propor- 
tionales : Vndevt  prius  re&aagulum  ex  ae  erit 
cqualc  quadraro  c . Pariterque  fci  ex  aquo  erunt 
continue  proportionales  ; quapropter  rc&ingu- 
lum  ex  f,  Se  t erit  «quale  quadrato  ex  c . Vnde  re- 
dangula  ipfa  inuiccm  erunt  «qualia, vtpo te  equa- 
lia  rm  tertio,  Sc  hinc  etiam  latera  exio  hb.tf. 
elem.  erunt  reciproce  proportionalia,  8c  a erit  ad 
r,  Tt  i ad  e . 


eesAE,&Fx  V.g.  quatoor»  ita  vt  iit  A6  ad  bc»-^ 

hic  ad  cd  hic  ad  de,  Sc  hic  ad  fc  in  ccdetn  pro- 
portione . D.ca , quod  iota  feriet , Jeu  quantitas  A E 
ad  quantitatem  fk  b ibrt  proportionem  quadruplica» 
eam  vnius  termini  ad  alium  puta  ab  ad  ec  . 

$£  1 5 *5~i  E 

' F Cr  irt-,  $ * 


THEOR.  II.  PROPOS.  VIII. 


Si  fini  duo  ordines  continui  proportionalium 
incipientes  ab  eodem  termino  . Tertij 
termini  primo  inclufo  erunt  in  duplicata 
ratione  fecundorum  ad  inuicem, &-quar 
li  in  triplicata , &•  quinti  in  quadrupli- 
cata, 6"  fic  in  infinitum . 


QVoniun  abc  , & alm  ftUt  continui  pro- 
_ portionales  erunt  quadrata  ex  a , 8e  c z- 

qnaJta  quadrato  b,  & ex  a , Sc  m «quale  quadrato 
cx  l : fed  quadrata  ipfa  funt  ex  ai.  iib.tf.  Eud.  in 
duplicata  ratione  fuorum  laterum:  Ergo  etiam 
redanguia  illis  quadraris  «qualia : Sed  re&m- 
gula,  vtpote  eiufdem  altitudinis  a funt  inuicem, 
vt  bafes  c,  Se  m , ergo  c,  8e  m erunt  in  duplicata 
ratione  linearum  b ad  x. . ’ 


1 D 

u-i-ig 

MA. 


Lincar  vero  qnart«  erunt  in  triplicata : Nam 
quadrata  ex  c ,&r  m fune  in  duplicata  ratione  fuo-t 
runa  lacerum,  quibus  xquatur  quadrato  quidem  c 
fe&tngulum  ex  *>  Se  d,  & quadrato  ex  m r<*dan- 
golum  ex  l,n:  quare  inuicem  eate&angula  erunc 
vt  quadrata : fed  quadrata  ex  c,  8r  m obtinent  proti 
portionem  duplicatam  laterum  c ad  m,  qu«  latera 
dicant  proportionem  duplicatam  refpcdu  b «d  l, 
ergo  qaadrata  predi&a  cx  c , Sc  n habebunt  pro- 
portionem quadruplicatam  cius , qu«  eft  * ad  L .* 
Quamobrcm  redanguia  quoque  ex  b , Bc  D,  & ex 
L,tc  n «qualia  quadratis  confequentur  rationem 
quadruplicatam  linearum  b adtj  fed  proportio 
redangulorum  eft  compofita  ex  proportione  late- 
rum b ad  l , & d ad  n . Tolle  itaque  proportio- 
nem b ad  L,  cui  erat  quadruplicata,  & remanebit 
proportio  linearum  d,  n triplicata  eius,  quz  eft  b . 
ad  Li  Se  fic  concludes  de  alijs  . ,> 

v PROBL.  III.  PROPOS.  IX. 

Series  compofita , ex  paribus  numero  termi- 
nis ad  aliam  ex  tot  terminis  conflatam, 
C5"  in  eadem  proportione  continuatam 
habet  eandem  multiplicatam  proportio- 
nem, qua  ex  terminis  conflatur . 

SIntduz  feries  quantitatum  in  eadem  pfopor-, 
tiope,  fed  pari  numero  tcxminarup»  conftaa- , 


Probatur  quilibet  terminus  obtinet  proporJtio- 
nen)  quadruplicaram  ad  quemlibet  tettninum.al- 
terlus  feriei,&.'  ab  huius  ad  fg  alterius  quadrupli* 
catam  proportionem  habet  cius  ex  dcf.7.  Trad. 
9.  quz  eft  ab  ad  bc  , quia  per  quatuor  terminos 
ab, 8e  bc,  Sc cd,  Sc  de  vfque  ad  fc  continuatur. 
Idem  dicas  de  termino  Bc  refpedu  termini  alte- 
rius feriei  oh  8:  fic  de  alijs:-  Quare  omnes  ante- 
cedentes termini  in  ae  ,_qui  conftitimnc  .a  e ad 
omnes  confequentes  in  fK.acmpe  kf  hab^unc 
proportionem  quadruplicatam  quoque  cum  vnus 
antecedentium  ab  afl  alterum  confequentium  fq 
talem  confecjuatur  proportionem, vt  pater  ex  pro- 
pof.17.lib  5. elem. 

* — •-  - 'A 

PROBL.  I.  P ROP.  X. 

Duas  firtei [imihum  proportionalium  datis 
tribus  termini  i continui  profor  nona - ’ 

hbus  exhibere . 

Sint difponendx  duz  feries  continui  propor- 
tionalium, & dentur  tres  termini  ab,  & ac, 
Sccd:  Inueniatur  inter  ab,  Sc  ac,  media  propor- 
tionalis ah,  Sc  inter  a c,  & a h media  proportio- 
nali* al,  8r  fic  femper  fiat,  & erit  inuenca  vna  fe- 
ries . Rutfu*  inter  ac,  Sccd  media  proiciatur 
AM»  & inter  a m,&  ad  media  proiciatur  an,  & fic: 
femper  fiat.  Dico,qnod  ha  d;ix  feries  innent  a er  ut' 
fimiles,  & quilibet  terminus  erit  cd  dium  terminum 
fimi  lis  s at;  quilibet  terminus  eiu/dem  fenei  trit  ad 
altum  fibicdrrejpdndentem . 


'P  h~7a  'c  1] 4 % X 

...  . » 

Probatur . Quoniam  inter  continuas  propor- 
tionales ab, 8r  a c,& ad  medias  proiecimus  ha, 
am  erunt  omnes  in  continua  proportione:  Quare 
ex  prima  b.ctiam  differentia-  erunt  in  cotimiaca- 
dem  proportione  mc,  Bc  md:hb,  8c  cm  . 

Progreff.  2.  Et  quia  inter  ah  , 8c  ac  eft  media 
proportionalis  AL,crunt  ah,  & a l,&  a c continud 
proportionales  , ficut  ,&  am,  Sc  an  , 8c  ad,  quod 
na  fit  media,tales  erunt,  & ideo  ex  1.  huius  etiam 
differentiz  erunt  in  eadem  proportione, & hl  erit 
al)  lc  , vt  ajl  ad  ac  ,•  Et  pariter  mn  erit  nd.  vt  an 
ad  da  , quz  eft  eadern,  quz  al  ad  a c,  ex  Thefieo 
quod  fine  mediz  proportionalis  al,  Sc  am  inter 
fimiles  proportiones  ah  , & ac  atque  inter  a m, 
& ad  : Vnde  , & differentiarum  proportiones 
erunt  fimiles,  eritque  hl  ad  lc,  vcmn  adND. 

Progreff 3.  Et  quia  cx  primo  progr,  eft  hb  ad 
hc  i vt  cm  ad  md  . Erit  quoque  tomponeudo  b h 
cura  hc,  ideft  bc  ad  ipfam  hc,  vccm  cum  md  ideft. 
QD  ad  ipfam  . 

K k 9 Pro* 
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ProfrefT.  4.'  Sic  quii  «ft  ei ».  progr.  Hl  id  le, 
,e  mn  ad  MD.erit  componendo  hl  cum  LcddeA  hc 
id  LC,  *t  MN  cum  DN  ideft  MD  ad  md  ! Vnde  erit 
ac  adcH  reluti  CDid  dm  nj,  progr.  8r  en  q-progr. 
ch  ad  cL,  ac  md  ad  dm,  Se  fic  confcqu«ntcr,fi  alij 
termini  adfint, 

THEOR.  IV,  PRqPOS.  XI. 

* Si  ab  aliqua  data  ferie  defumantur  al- 
terni termini , & fiat  feries,  hae  ftries  ad 
primum  icrmtnum  duplicatam  habet  ra- 
tionem eius,  quam  habebat  data  feries  ad 
fuum  primum  terminum . 

X F E D C B * 

a-—  ■ ‘-i-i  a - < ’ 

X F E I>  C B A 

Sit  a z data  feries  , i qua  defumantur  alterat 
termini  Intermedio  femper  relido  et  a a»  c d, 
fif  b r,8e  est.  Bc  fiat  feries  ax  . Dico  feriem  ax  efle 
ad  primum  terminum  ab  in  duplicata  ratione  az 
ad  ab  . 

Prob.ABcft  ad  ic»vtBC  ad  co.ergo  exxquo  a 9 
* «rit  ad  cd  in  duplicata  ratione  eius,  qux  cft  ab  ad 
ac»fed,vt  ab  adcD,cx  9.prop.h.  ita  eft  ax  ad  cx,cu 
Ille  feries  ax»&  cxobduplicadaip  eandem  ratio- 
nefintquoq;  cotiqut  proportionales',  ergo  ax  da 
cxduplicata  habet  ratione  Ai  ad  bc,  fed  vt  ab  ad 
BC,  ita  ex  propof.  9.  huius  cft  a z feries  ad  bz 
feriem : ergo  ax  feries  ad  cx  feriem  duplicatam 
habet  rationem  leriei  za  ad  feriem  ZB»crgo  p eon- 
uerftonem  rationis  erit  quoque  ax  totum  ad  com- 
partem  ab,  8r  primum  terminum  in  duplicata  ra- 
tione eius,  qtue  cft  totius  az  ad  compartem  ab  , 

/Ir  primum  terminum  . 

EXPENSIO  IV, 

De  progrejfionis  termino , 

MOdo  confideramus  progreffiones  linearum 
in  partibus  fuis,fed  quatenus  finitx  funt, 

£r  eft  vtlliffima  confideratio  maximi  ad  quadran- 
das fuperficies  Elliptica»,  Bc  Parabolicas,  Bc  huiuf- 
jnodi . 

THE  OH.  I.  PROPOS.  xrr. 

Si  in  aliqua  finita  quantitate  fuerit  pars 
ajfignata  in  proportione  ad  refiduum , vt 
pars  refidtft  in  proportione  eadem  ad  re* 
manens  aliud  refiduum  \ ha  partes  in 
quantitate  finita  tu  infinitum  multiplica* 
ri  poffunt. 

Sit  data  magnitudo  ac  , ir  fit  in  es  pars  re  ad 
re  fi  duam  Tuum  ia,  vt  pars  huius  refidui  ir 
eft  ad  fuum  refiduum  ea  . Dico,  quod  ia  infinitum 
i»  quantitate  ca  i fi  a farte/  paterne  multtplicari : 
/fiat  cl  ad  IE  fic  1 E ad  B • 

prob.Pra.  Quoniam  itaque  cft  1«  td  rtfidnum 


xvr.  pars  1. 

Ia,  vt  ri  pars  refidui  ad  id»  quod  hinc  reftat  ia  ; 
Erit  quoqjperwBf and»  pars  cl  ad  »e  partem,  nem- 
pe iE  ad  e ex  conftruftione,  veluti  refiduum  1 a ad 
aliud  refiduum  f.  a . Quare  rurfus  permutando  erit 
ib  ad  ai,  vt  x ad  ab  ; Veru  t * eft  minor,quamiA. 
Ergocx  propof.iz.lib.j.  elem.  etiam  x erit  minor 
quam  ea  . Vnde  ex  ea  poterit  fumi  arqoalis  id: 
Eruntque  «1 , 8e  ie,  R:  ed  tres  continui  propor- 
lionalcs : Sient  ex  eflV&ionc  erant  ic,«ri*#**» 
fic  pariter  erit  ib;  ad  1 A>  vt  ed  squalis  ipfi  1 »d  «A, 
I?  oftenfum  eft  , 

“i7  - ~~\c" 

£ b'c'  i?  r &* 

Progr.*.  Quonla  itaq;  eft  is  ad  lA.vt  ed  ad  ea 
Alit  quofpJiaidaudc  1 1 ad  ea,vcIimi  ed  ad  da. Qua- 
re fi  inueniatur  duabus  U,&  id  tertia  proportio- 
nalis l Mem  argumentum  , quod  fupra  iterabis. 
Nam,  quia  eft  pars  i£  ad  refiduum  ba,  vt  pars  e d 
ipfius  refidui  ad  refiduum  aliud  da,  erit  permutati- 
do  1 B pars  adiD  partem, ideft  ex  ctfs&ione  ed  ad 
t,  vt  refiduum  ea  ad  aliud  da,  Bc  rurfus  permu- 
tando bd  ad  ab  proportione  refpondebit,  vt  l ad 
da  . Verum  id  eft  minor, quam  EA.vt  diflum  eft. 
Ergo  etiam  L minor  erit,  quam  da  : Vnde  cx  da 
poterit  abfeindi  dc  squalis  ipfi  L,  Bc  fic  in  infini» 
tum  continuari, 

COROLLARIVM. 

QVod  fi  fuerit  pars  ad  refiduum,  vt  huius  pars 
jid  fecundum  refiduum,  Be  proportio  partis 
ad  partem  continnetur  ; continuabitur  etiam  ‘ 
proportio  partium  quarumcumque  inuentarum 
ad  fua  refidua  V.  g.  quod  fi  ed  fit  tertia  proportio, 
oalis  tribus  ei,  ie  , 8c  ed, erit  etiam  ie  ad  ea  in 
eadem  proportione,  vt  ed  ad  da  : quia  oftenfum 
cft  in  «.progr.  quando  argumentati  fumas  cx  diuu 
fron k rationit  U eife  ad  ba»  vt  bd  ad  da  • 

Et  idem  dicas  de  parte  pe:  Nam; quia  vt  in  fine 
l.prog  oftenfum  eft  bd  eft  ad  ea,  vc  l,vc!  dc  ad 
da  , ergo  diuidndo  id  erit  ad  da,  vt  dc  ad  ca  , Bf 
fic  continui. 

COROLLARIVM  II. 

* F T *nc  eft; quod  fi  linea,  vel  magnitudo  aliqua 
fl  proportionali  aliquo  decrelcentc  crefeat 
augmento,  quod  ilis  partes  deerefeentes  m infi- 
nitum poterunt  in  ea  multiplicari . Nam  in  li- 
nea ac.  Quiaei  eft  ad  iA,vt  1 e ad  b a,  erit  etiam 
permutando  ci  ad  ie  , vt  Ia  ad  ba  . Ponitur  quoq? 
U ad  ba,  vt  sd  ad  da  ex  effeftione  , ergo  perran- 
sando  erit  I*  ad  id,  vt  ea  ad  da  . Quia  ergo  eft 
ciadiE,  TtiA  ad  ba  . Et  n ad  id,  vt  ■*  ad  ba  . 
Ergo  erunt  gi,  & ie,&ed  partes  continus  pro. 
portionales  , vt  refidui  ia,  ia;  & da  ; Bc  ideo  ex 
prsc.  iu  infinitum  procedent . 

THEOR.  II.  PROP.  XIIL 

Si  proportio  maioris  inaequalitatis  continue- 
tur magnitudo  vitra  omnem  datam 
magnitudinem  augetur . * 

C »*,  (Hropordo c.  ni  ■■>, » .Sgnita 
>3  Wii « . Dk».  g hac  proportio  conti- 
nuetur 


■»' 
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nuetur;  quantitatem  illam  maiorem  quantitate  x. 
quantamlibet  magni  cuafuram . 

Probatur.  Digerentia  dc  replicata  mulcoties, 
certum  eft, quod  tandemfuperabit  quantitatem  r. 
Sed  Additiones , qua;  igfi  di  acerefcunt,  ex  pro- 
fecutione»  & continuatione  cb  ad  d i proportio* 
nis»funt  maiores  fingulz ; quam  dc  . Ergo  con- 
tinuatae toties,  quoties  replicata  eft  quantitas  dc 
fuperabunt  ipfam  K . 

« *. « • 

v 

vitsr  £ — g' 


pRobjl.  ju.  PROPOS.  XV. 

Si  fuait  prapofita  talis  quantitatum  feries, 
vl  quilibet  ablatus  terminus  ab  aliqua 
aha  fu  ad  eius  reliquum.,  vt  fequeus  ter- 
minus i rehqmta  ablatus  ad  td , quod 
denuti  remanet ; erit  illa  alia  quantitas 
, aqualis  toti  fertti  infinita  terminorum 
propofita . 


Quod  autem  differentia; , feu  additi  ones  dc,  8e 
% d , & E»,Src*t.  fint  maiores;  quam  dc;  patet 
ex  prima  huius . Nam  funt  in  eadem  proportione, 
ae. termini . Qoadere,  vc  eft  DI  ad  J8  termini,*  f»c 
differenti*  dc  ad  de  } fed  maior  eft  b e,  quam  ds* 
Ergo  ex  propof.i».  lib.y.  elcm.  niaraED»  quam 
dc  maior  erit . 

THEOR.  XII.  PROPOS.  XIV. 

Si  d quantitate  aliqua  partes  auferantur , 
vt  fit  prtma  pars  ad  fuum  refiduum , vt 
pars  ipftus  refidui  ad  repduum  fuum  i 
fi  et  tandem  refiduum  datJ  quacumque 
quantitate  minus . 

Sit  quantitas  ad  V.  g.  linea,  ex  qua  auferatur 
quantitas  , & pars  ab,&  a reftduo  bd  pars  bc: 
jca  quod  fit  ab  ad  bd,  vt  Bc  ad  cd.  Dico,  quodft 
boc  continui  fiat, relinqui  tandem  partem, qua  libeat 
affignata  MN  minorem  • 

Sit  quantitas  mn  data,  & reperiatur  alia  no,  cui 
fit  mn,  vt  refiduum  bd  eft  ad  coeam  ad,  St  conti* 
»actur  h*e  proportio,  dojaec  enadat  maior  ia  q., 
quam  ad;  hoe  enim  e nent  et  aliquando  ex  prxced. 
Dei  ode  in  ratione  pr«di$a  partis  ad  refiduum  di- 
uidatut toties  ad,  quoties  au^dtuifacft,  hoc  cuim 
poterit  fieri  in  infinitam  ex  i b.  holus  » 

. h 'z'cr'%-i.  , 

~ Q_  p O M 

Progreff.  i.  Quoniam  mn,Sc  mo,&mp  »& mq, 
funt  continui  proportionales,  erit  mn  ad  aro  , vt 
mp  ad  mq.;  fed  ex  effeSionc  kn  eft  ad  mo,  vt  refi- 

dunm  BDeft  «d  M>.  Igitur  MPetit  ad  vt  db ad 

ad.  Et  idtoinueuendo  OMevit  id  MPjvt  ad  ad  De. 

Progr.  ».  Kurfus  permutando  MQ_crit  ad  AD.Vt 
mp  ad  du  : fed  ex  elfeftioue  MQ  maior  eft  • quam 
ad  : Ergo  etiam  mp  maior  erit,  quam  n> . 

Progreff.  j.  De  nde  quia  eft  a»  ad  eo  , vt  ic  ad 
cd  erit  quoque  componendo  ab  cum  bd  Ideft  ad  ad 
BD ! vt  BC  cum  CD , ideft  bd  ad  cd  ; ideoque  pro- 
portio ad  erit  ad  BD.vt  bd  ad  AD,  & etiam  erit,vt 
MQxd  mp  cadnu,quz  eft  ad  ad  BD,vtdixi  Progr.!. 
fcexeeffeaioneMqad  mp,  eftveluti  mp  ad  mo: 
Quare  cum  fit  bd  ad  cd,  vt  im  ad  Mo,erit  quoque 
permutando  bd  ad  pm,  vt  cd  ad  mo  : Sed  maior 
eft  mp  ex  probatis, quam  bd.  Ergo  maior  quoque 
erit  mo,  quam  cd  . 

Idem  autem  oftendes  de  mn  refpeftu  ed:  quare 
erit  maior  mn  data  quantitas ; quamSD,  quod  erat 
ofteadendum  < 


Sit  feries  Infinita  terminorum  propofita  ab, 
bc,  CD , & esct.  qui  auferantur  a quantitate 
a*  i & quilibet  V.  g.  ABrelioquat  refiduum  b v.ad 
quod  fit  AB*vt  bc  aUus  terminus  ablatus  i refiduo 
eft  ad  reliquum  fuum  cv  • Dico ; quod  hac  qw 
titas  av  aquat  totam  feriam. 


V "t  b a^A 

i il  f 

Probatur  non  erit  maior  tota  ferie ; fed  nec  mi- 
nor : Er go  totam  feriem  *quahit . 

Quod  non  fic  minor,  patet  ex  H.  propof-  Quia 
tota  feries  poterit  intra  ipfam  continuari  in  infi* 
nitum ; ita  quod  nu  inquam  perueniatur  ad  V : Er* 
go  quantitas  av  miuor  non  erit  ferie  terminorum 
infinita  • 

Quod  verb  non  fit  maior  oftenditur : nam  fi 
eflet  maior  aliquo  cxceffu  eflet  maior . Sit  is  tv, 

& continuetur  proportio  ai  ad  bc  iallnca  av; do- 
nec fit  minor  pars  refidua,  quam  tv,  quod  ex 
propof. pr*c.  fieri  poteft  • cum  ergo  feries  infinita 
iuperet  at  : ErgoAV  non  fuperat  feriem  termi- 
norum omnerp  quantitate  rv ; fed  minore  , cilm 
iam  continuata  minus  relinquat.quam  tv  contra 
hjrpothefim ; 8c  femper  idem  argumentum  vrge- 
bit : Ergo  quahtitas  av  nulla  affignabiii  quantita- 
te excedet  infinitam  feriem : fed  nec  ea  minor  eft: 
Ergo  iliam  equae,  quod  crai  ofteudendum . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVI. 

Data  ferie  infinita  terminorum  per  eandem 
proportionem  procedentium , O*  prtmd 
differentia  inuemre  magnitudinem,  jum • 

' ma  omnium  terminorum  aqualem  . 

* , 

Sit  feries  infinita  .ab,  & bc,  &•  cd,  & est.  & dif- 
ferentia maioris  terminis  fcquenti  sc,fit  az» 
gr  fise  differentia  az  ad  primum  terminum  ab,  vt 
AB  ad  aiiudjSf  iausniatur  av;  «x  prop.i4l.d,clcm. 
Dico  limam  AV  tqti  magmiudim  iufiaJa  termino * 
rum  aqualem  efie , 

Probatur . Quoniam  ex  conftrudione  az  dif- 
ferentia eft  ad  ab  primum  terminum  , vt  termi- 
nus ab  ad  quantitate  av  . Etiam  dinidendo  az  erit 
adiz,  eft  ab  ad  vb.  1 doeque  componendo  az  eum  » 
bz  ad  bz  , vt  ab  cun}AV  ad  bv,  hoc  eft  ab  erit  ad 
bz  equalcm  BC,  vt  AV  ad  BV. 

Rurfufque  permutando  a ierit  ad  Av,vtiz  idem 
terminus,  qui  bc  ex  effedione  ad  bv  . Quare  di- 
uid  udo  ab  erit  ad  bv,  vt  bz,  vel  bc  ad  cv  . Quare 
ex  prxccd.  av  aquabit  totam  feriem  datorum  ter- 
minorum.  CO- 
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TRACTATVS  XVt  PARS  I' 


COrollarivm  i.  i 

Hloc  eft.qui d,  fi  fUtrit  a»  ad i Av, vt  *cad  «a  ; 

quod  av  xquibit  totam  fcricm  in  finitorum 
terminorum . Item  fi  fuerit  ab  ad  bc  , Tt  AV  ad 
,v,  vel  bv  adcvierieenim  permutando,  vt  priui 
ab  ad  av,  vt  bc  ad  bv  . Quare, fc  duuacnin  ab  erit 
adeVBcadcv. 

Item  fi  av,  bv,  Sr  cv,  fiut  continui  proportio- 
nales , quoniam  diuidendo  erit  ab  ad  bv  , ve  bc  ad 
cv . Quare  feraper  quantitas  a V aequabit  infini- 
tam terminoriim  fcricm . 


PROBL.  III.  PROPOS.  XVIII. 

Datis  pluribus  rationem  progrejftombus 
inuemre  quantitatem , qua  omnes 
adaquet . 

Sint  dat*  tres  proportionu  ab,&  cd,&  pe  feries 
Sr  cx  i6.h.  iaueniantur  tres  quantitatcs>que 
illas  adzqucnc  h,  k>  i , & hz  quantitate*  in  vaam 


COROLLARIVM  II. 

Hinc  quoque  educitur*  quod  cum  fit  ai  ad  bc» 
Tt  a v ad  bv,  & av  contineat  omnes  antece- 
dentes alicuius  fenei,  &■  bv  omnes  confequentes, 
licet  in  infinitum  procedentes  ; quod  tota  colle- 
gio infinitorum  antecedentium  ad  collcftionera 
infinitorum  confequentiumerit,  vt  vnumantece* 
dens  ad  vmim  confequens . 

COROLLARIVM  IIL 

,«  j|i 

D Educitur  quoque  differentiam  maiorister- 
mini  i minore , & maiorem  terminum  , & 
totam  collrdionem  terminorum  efTe  in  continui 
analogii : fiquidem  fecimus , vt  a z differentia  ad 
ab  primum  terminum;  fic  a b ad  aliud ; Sc  inueni- 
mus  totam  colic&ionem  terminorum  infinito* 
tum  av. 

P R O B.  II.  PROPOS.  XVII. 

Datam  magnitudinem  iuxta  proportionem 
datam , ita  dtuidere  i vt  prQgt  effio  fecun - 
dum  eandem  fertem  continuata  termine- 
tur in  punttwn  deamatum . 

Sit  data  proportio  X.  ad  s,  fir  fecundum  hanc 
proportionem  fit  diuidenda  a v,vt  progreflio 
terminorum  finiat  in  V . 

Diuidatur  taliter  AV,  vt  proportio  ab  ad  bv  fit 
ea,  quam  habet  jl  ad  s ex  prop.i  3 • Cor.  6.  Eletn. 
deinde  iuxta  proportionem  *vadBV,fic  fiat  aj  ad 
*C,  Bc  erit  fadura  id,  quod  defiderabatur . 


"V  't  '£  rc  'b  a^A  ' 

1?.-,  >.  • • . , 

Probatur  . Vt  AV  ad  *V;  fic  eft  A»  ad  1C . Er- 
go etiam  ex  propof.  aa.  Ub.j.  Reliquum  vb  erit 
ad  reliquum  Vc,vt  ab  ad  bc  . Vnde  ex  propof.itf. 
huius  , terminus  progreffionls  eft  v,  hxc  autem 
progreflio  ex  effe&ionc  eft  vt  X.  ad  * . 


-H  — B 


fummam  redigantur,  eritque  fadum  ,qubd  exop- 
tatur . 

Patet . Nam,  cum  quzlibet  quantitas  vt  H ar- 
quet  fuam  fcricm  V.  g.  proportionis  a ad  b,  ficut 
k feriem  proportionis  c ad  D,  & tandem  l feriem 
proportionis  F ad  e 1 fi  fimul  colligantur  cas  om- 
nes feries  propofitas  tota  xquabit . 


PROBL.  IV.  PROPOS.  XIX. 

Datam  magnitudinem  » ita  fecare  > vt 
• . duplicis  fertei  idem  fit 
terminus . 


Sit  AV  quantitas  , & fecetur  in  bj  vt  ab  fit 
ad  jsv,  vt  bc  ad  cv  ex  propof  if.  lib.  6, 
Elem  : Rurfufque  fecetur  in  2 , & fiat»  vt  az 
ad  zv  { ita  zx  ad  xv,  & ex  propof.  ij.  harum 
duarum  proportionum  erit  idem  terminus  V. 
Quod  patet  cx  conftrudionc  ipfa . 


TRAC-’ 
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TRACTATVS  XVI 


PARS  SECVNDA. 


De  Linearum  Progrefstonibus  Harmonicis . 

. , . i i ; • 

Lij  antecedentes  Tradatus  a diuerfis  Au&oribus  feledi 
funt,  aliqui  etiam  multa  additione  cumulati , &C  omnes 
aliqua  faltem  propofitione  , aut  oftenfione  adaudi : hic 
Tradacus  omnino  meus  . Licet;  vt  noftri  inftituti  eft 
plurimis  intermiflis  in  compendium  redadus  . 


EXPENSIO  L 

De  progrefponis  Harmonice  conunmuonc . 

DOcuImus  fupra  datis  duabas  lineis  , rei  in- 
terferere  lineam  mediam  barmonice  pro- 
portionalem i ficut,flr  extremas  inucnire  : Modo 
docendam  eft  eas  continuare  » Bc  in  plures  termi- 
nos propagare  , Bc  prius  declarationes  didionum 
nonnullarum  oportet  precedere , 

DEFINITIO  I. 

Ctntrum  harmonicum  eff  punffum  , in  quopturi- 
ma  lineet  conucniunt  mu  fi  eas  in  proportiones  ali- 
quam lineam;  vel  aliqual Uncas  dissidentes  . 

Sic  n infig.fequenti  erit  centrum,/!  line$  no,& 
mp  diuidant  ab  in  partes  proportionales  . 

DEFINITIO  II. 

Linea  intercepta  vocatur , qua  inter  ctntrum , & 
j prima  linea  harmonici  diuifa  extremum  inter - 
cipitur  . 

Sic  nb  erit  intercepta  Inter  ab  lineam  harmo- 
nici diutiam , & n centrum  . 

D E F I N I T I O III. 

B, jl fes  * quales  triangulorum  funt  partes  aquales 
cuiajdam  linea  intercepta  parallela,  qua  radios 
terminant. 

DEFINITIO  IV. 

Rjddq  harmonici  funt  linea  quadam,qud  i centro 
eodem  dlfcedentes  in  hajes  aquales  terminant , 
& lineam  aliquam,  >el  aliqaas  barmouicl  dtuMnt . 

Line*  itaque, qu*  bafes  aquales  vocantur  fune 
vt  ao,  Sr  OP,  Bc  cm.  qu*  radios  ko  , 8r  np,  exu 
redpifit.  SI  ergo  lineam  aliquam  V .g.  ab  in  par- 
te* harmonici  proportionales  diuidant,  illi  radi/ 
vocabuntur  radi)  harmonki . 

4 •*.»'.  * I!  ■ * •*  ' . 

* rtCC»  %li  • I * • 


PROBL.  I.  PROPOS.  J. 

Datam  lineam  ita  fecare , vt  fsnpuht  par- 
tes fuccejftui  proportionem  mnficam 

obtineant.  N 

Sit  ab  diuidenda  in  partes  muficd  continui 
proportionales  ita,  qubd  fit  bc,  id,  ia  in  pro- 
portione muficl  ficut etiam  funt  bh,&  bc,8tbd, 
Be  fi c fucceffiu^  . Ducantur  dup  parallelf  per  ver- 
tices ab,  qo*  fint  ui,  8e  hl  , Be  a punfto  a fum- 
pta qualibet  parte  m a,  fingulc  fiant  *qnales  in 
infinitum  ao  , op,  & pi  . Sicut,  8r  ni,  iun&tfque 
pundis  n , & m a pun&o  n,  ducantur  refi*  no, 
Bc  np,  & in  in  infinitum . Dico,  has  partes , quas 
dufta  in  linea  ab  defsgnant  efle  mufica  proportione 
finvula  toti  correfpondenter,  Bc  bh,  Bc  bc,3t  bd,  Bc  ba 
efle  mufice  proportionales  . * 

Aduertcq;  quod  non  eft  ncccfie , parallelas  mi, 
ml  efle  perpendiculares  ipfi  ab;  fcd  ad  quemcun- 
que  angulum. 

* Probatur  ea  eft  proportio  mufica,  qulrn 
proportione  Geometrici,  ita  eft  primus  terminus 
ad  vltimum,  vt  differentia  ad  differeotiam  . Sed 
ct  eft  ad  ba  ;vt  differentia  cd  ad  differentiam  da. 
Ej^o  funt  in  proportione  mufici  . 

▼robatur  verb  afTumptum  : Ita  eft  ci  ad  PQ  , 
jdcft  squalem  ba,  vt  or  ad  MN,ideft  ba  ob  triangu- 


lorum fimilitudinem  MM>,  9t  mpqj  Quare  «o,fir 
CB  erunt  ex  propof.9.lib.  f.  squales  : (am  itaque 
fi  t ob  par  ali  ciifmum  linearam  oR  ad  dc  » tt  mo  ad 
dn,  & vt  no  ad  dn  , fic  mn  ad  da  ; erit  etiam  ol, 
ideft  bc  ad  dc,  vt  mm  hoc  eft  ba  ad  da:  Quare  per- 
mutando erit  qaoq;tera>inosBc  ad  ba  totam,vt  De 
digerentia  ad  da  differentiam . 

Idem 
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DE  PROGRESSIONIBVS  HARMONICIS 

• Probatu# . Nam  ex  Propof.4.  Ub.5.  yteft 
ac  adfcB  , vt  ak  ad  kt,  ergo  componendo  Aceft 
ad  ab,  »t  ak  ad  m , quod  memoria  tenendum . 


1*5 


Rorfus  ac  ad  ak  j fic  eft  ai  ad  a1;& ad  adAT. 
Ergo  cx  p it.  l.j.  erit  parSCD  refidua  ad  parte  kt 
refidujm,  & pars  db  ad  partem  Tf , vt  Ab  ad  A$  to* 
tum,  vet  vt  d a ad  at  alterum  totum  . Cum  ergo 
(it  cd  ad  xt,  vt  db  ad  ti  erit  etiam  permutando  cd 
ad  db,  vt  kt  ad  TI!  Sed  cd  eft  ad  db,  vt  ac  ad  ab, 
e*  hjrporhcfi  : Ergo  etiam  kt  e(it  ad  ti,  vt  ac  ad 
ab:  fed  vt  ac  ad  ab,  ita  eft  ak  ad  ai  . Ergo  erit 
ak  ad  ai,  fic  differentia  KTad  differentiam  ti  : 
fed  etiam  ex  propof.Ij.  iib.6.  eft  fefta  fimiltter.ac 
AB,  ergo  habemus  Intentum : Sic  dices  de  aiijs 
lineis  aq^.  8 r AX,8f  quibufeumque  fimilibus . 


tendo  nl  ad  on  vc  db  ad  ed  . tutare  erit  oz  ad  kt, 
vt  ep  ad  av  ex  primo  progr.  8e  on  ad  nl,  vt  ed 
ad  db  cx  fecundo,  8e  ideo  permutando  oz  ad  EF,vt 
kt  ad  AV,  & on  ad  ed,  vt  nl  ad  db.  - 

Cum  ergo  fit  quoque  zo  ad  kt,  ideft  ef  ad  va, 
vt  on  ad  nl,  ideft  tDad  db,vc  demonftrationis  fe- 
riediaumeft,  erit  quoque  permutando  20  ad  on, 
tdcoque  ef  ad  ed,  vt  kt  ad  nl,  & idco.vt  va  .id  db. 
Ighur  erit  permutando,  vt  kt  ad  va,  fic  nl  adlDB. 

Quod  vt  clarius  innotefeat  faciamus, quod  linea 
Fb  fit  48  partium,  8e  linea  tk  , fcu  z t ?6.  nimi- 
rum  -j~  ipfius  fb  . in  prima  ergo  diminutione  er 
propof.*.  huius  bb  erit  -f»  ideft 14. &OL-J-  ideft 
18.  At  vero  1 8 ad  14.  feruat  proportionem,  quam 
habet  tota  ad  totam,  qu*  eft  -f  . Sic  linea  db  erit 
partiu  16. 8c  nl  partiu  l».  quia  qurlibet  erit  -f  to- 
tiusjit-vero  iz.ad  16. eft  cade  proportio  j. ad  4 8fc. 

PROBL.  i.  pro  p Os.  VI. 

Seriem  proportionis  Muftca  fimiliter 
alteri  ordini  propagare . 


expensio  il 

• • * 1 «..-.a  v..  ..  , 

De  comparatione  vniut  fertei  harmonica 
ad  altam . 

VIfa  continuatione  feriei  muficar ; modo  eam 
ali  j ftriei  comparare  oportet. 

THEOR.  I.  PROPOS.  V. 


* Dua  feries  Harmonicorum  proportiona- 
lium bafious  fu  is  flbi  inutcem  aqualibus 
fit  a t & i linea  ait  quot  a incipientes  i 
eandem  proportionem  muicem  femper  * 
fanant» 


Sint  duas  feries  proportionalium  Harmonico- 
rum fecunda  bf  , & pe,  8c  bd  , 8r  ac  . Prima 
lz,8tlo,  Stln,  & quarum  fradij  #uiufcum- 
que  in  bafes  aquales  terminent,  & primus  fit  to* 
ta  Unea  ff,  vel  iz  fecundus  medietas  be,&  lo,  % 
fic  de  reliquis  • Dico  eam  proportionem , quam 
habet  lz  ad  bf primas  terminus  vnius  feriei,  cum 
primo  termino  alterius  perpetub  feruari  refpedu 
terminorum  fcqueneium  ica,vt  alter  alteri  corref- 
pondenti  fit  in  eadem  proportione  , nrmpe  ita 
erit,  vt  tota  lz  ad  totam  bf,  fic  OL  ad  be,  8e  ln  ad 
bo,  8e  c*t.  . , 


* Prob.Prog.i.  Nam  cum  ^z  fit  medietas 
8e  pariter  xf  fit  medietas  I ineat  xvj  ha  erit  q,*  ad 
q^t  vt  xf  ad^v,  ideoquezo  ad  xt,  vt  ef  ad  av  , 
quare  permutanJ^erit  oz  ; ideft  OL  ad  ep,  vel  ed 
vt  kt  ad  AV.Deinde  Pr.a.  vt  xoad  kq.j  fic  eft  on 
ad  qj,  ideft xqual  m NL.&r  vt  ae  ad  ax,  fic  ed  ad 
xf, ideft  zquale  cB.fed  vt  ito  ad  kqJic  eftAE  ad  ax, 
ergo,  vt  on  ad  nl,  fic  eft  ed  ad  db,v  el  eonuertin» 


S it  datas  ordo  primus,  8e  oporteat  alium  ordi- 
nem indatj  proportione  extendere:  Fiat  pri- 
mus terminus  ab  ordinis  propagandi  maior , vel 
minoriuxraplacitam  longitudinem,  & tot  nume- 
ro partes  euiufcumqoe  magnitudinis  illa:  fintin- 
uicem  aquales  intermedient  inter  centrum  a,  & 
primu  termin»  bf  in  hac  fecunda  ferle  ,quot  nu- 
mero intermediant  inter  centrum  k,&  terminum 
primum  zl  in  prima  ferie,  8e  in  pracced.  propof. 
fchemate.&r  deinde  ordo  confequens  terminorum 
propagetur,  vt  docuimus  propof.».  huius,  fleerit 
^greffus  harmonicus  a.  fimills  propofico  primo. 
Probatur  eodem  modo,  acprxccd.  propof. 

THEOR.  II.  PROPOS.  VII. 

* Omnes  proportiones  mubete  ftmiles  funi 
in  proportione  Geometrica  alteri  ab 
' vnitate  denominata , ft  tamen 
fint  rationales . 

Sit  proportionis  Mu  fica*  feries  ad,8t  bd.St cd 
tres  termini . Dico  tres  terminos  eh,  8e  fh, 
& ch  effe  quoq;  mufice  proportionales,  & quam- 
uis  alius  denominationis ; cfie  tamen  geometrici 
(jmiles  praecedentibus  . 

* Probandum  itaque  primo  tres  terminos  *h, 
& fh,  & ch  effe  mufici  proportionales , 8e  hoc 
offenditur.  Quonam  vt  eft  primus  eh  ad  vlti- 
mum  ch,  fic  eft  differentia  ef  ad  differentiaifi  fc  . 

In  ea  proportione  eft  e f ad  tv  ex  4.  prop.lib  6. 
vt  b i ad  1 t,  & iFTd  iv,  8f  xg  ad  xv,vel  aequales 
vcad  vx,  fed  vt  vc  ad  vx  j ita  eft  cd  adxz,  fed  cd 
zquatur  ix»  funt  enim  zqualcsob  fimilitudinem 
triangulorum  vcd  , & xiy  arqualiura  quoque  late- 
rum Y 1 , & vD  ex  hypothefi  . Quare  erit  vc  ad  vx, 
vt  ix  adxz  fed  vc  xi  ad  xz,  fic  ex  Coroll.  prop. 
4.  Itb.tf.  eft  FcadcH  . Ergo  fc  adcH,  erit,  vt  vc 
ad  vx  : fed  vt  vc  ad  vx»  fic  eft  vb  ad  iv,  vel  arqua- 
le*  fi  ad  iv, «r  vt  fi  ad  1 v,fic  eft  1 1 ad  t T,  & %r  ad 
tv.  Ergo  ex  1 6 l.j.el.  vt  fc  adcn,fic  eft  e f ad  tv, 
ideft  zqualem  eh  . Vnde  pern.mando , vt  eft  fg^ 
ad  ef  differenti*  fic  ch  ad  eh  terminos  . Vnde 
cum  fit  differentia  ad  differentiam,  vt  terminus  ad 
L 1 t«* 


TRACTATVS 

terminum  erunt  termini  eh  , & ph,5c  gh  Harmo- 
nice proportionale* . 


Probatur  quoque  . Sine  alius  denominationis, 
quam  ca  prius  propofita  , qua;  denominatur  ab 
vnitBtC,  vt  ea  In  quam  diuideretur  oo.quar  eft  tota 
'TTT  J-I7.  Nam  ph  primus  terminus 
poft  totam  lineam  he  eft  ad  totam  h 6, vel  II»  »t 
VFad  vi  : fed  vv  ad  Vt  fe  habet  ex  hypothefi,  vt 
5.  ad  6.  Ergo  etiam  fecandus  terminus  hg  Te  ha- 
bebit ad  primum,  vc  y.  ad  6.  Sic  tertius  terminus 
cm  ad  totam  fe  habet,  vt  vo  ad  vy  ; fed  vc  ad  vy  fe 
habet, vt  j.ad  7.  Ergo  etiam  ch  ad  totam  he  fe  ha- 
bebit, vt  y.  ad  7.  Sefie  procedendo  quartus  erit, 
Vt  y.  ad  8.  vnde  feries  erit  tota  ~ , firc. 

Probatur  tadem,  quod  fint  in  eadem  proportio- 
ne Geometrica  cum  ferie,  qua;  denominatur  ab 
vno  Nam  ex  Coroll.  prop.4.  Iib.4.  vt  differen- 
tia ab  ad  differentiam  bc,  fic  ef  ad  fg, differenti* 
quoq;aiius  feriei,& vt  Ca  ad  CDific  eg  ad  ch. Quare 
componendo  ac  cum  CD  ideft  ad  terminus  maior  ad 
cd  minorem,  fic  eg  cum  ch,  ideft  eh  terminus 
maior  in  alia  ferie  adcH  terminum  minorem  . 
Patet  etiam,  quia  ~ , & -f  ex  Tra&.  ij.  Coroll. 
prop,*7.  fe  habent , vt  1.  ad  y.  & fic  7,: Se  —•  ha- 
bent 1.  ad  y Se  fic  femper  eodem  modo  fc  habet. 

•PROBL.  II.  PROPOS.  VIII. 


XV  f,  PARS,  II. 

ergo  ad  c,  fire,  Se  cttu  radJj  ducamur  , 8e  exgrzc. 
ab  erit  diuifa  in  terminos  harmonicos  Justa  (la- 
tam proportionem,,  ita  v|t  ab  tota  4-  **T0,x 
qb  4- , Se  fe  habebunt  ad  aliam  7 4-  V"T»  vt  x.  ad 
1.  modo  dico,  quod  etiam  linea:  a 1,  cl»  Se  ex  funt 
in  eadem  proportione  ac  ib.  Ce ob,  Se  Q.I.  Vnde 
fe  habebunt  ad  feriem  -7  4-  4*  T «>dem  modo  ac 
3,  ad  i,cum,&  etiam  ipfi  fint  »4  4*  ^ ^ * 


• 1 ' * 'i 

Probatur  triangulum  hi  b eft  xquiangulum  tri- 
angulo Ajc,  ob  angulos  c,  Se  u inter  parallelas 
altecnosf&r angulos  apud  I ad  verticem.  Quare 
erit  px  4.1ib.fcxti  ac  ad  ai,  vt  hb  ad  ib,  Sc  permu- 
tando acad hb , vt  ai  ad  i».  Rurfus  HOBtrian- 
gulum  eft  Jtquiangulum  triangulo  cl  a,  ob -eandem 
rationem  • Quare  fi  militer  arguendo  ea$  4.J.fexti 
Se  permutando  ca  erit  ad  hb  , vt  cl  ad  ob  . Rur- 
fufque  triangulum  HqB  eft  arquiangulum  triangu- 
lo xxhdt  iquarevrii  eodem  modo  em  ad  hb,  vt  ex 
ad  qb  . Sed  tres,  vtpote  arquales  ac  , 8e  ce,  8e  em 
habent  eandem  prqportionem  ad  eandem  hb  . Er- 
go etiam  tres  a r , 8r  cl,  8f  e x ad  tres  i b.  Se  O* , Se 
qb,  vtpote  eiufdem  proportionis  trium  xqualium 
ad  hb  habebunt  eandem  proportionem . Quare 
erit  iA«d  Bi,vtCL  adoB,&cx  adQB.  Quare  per- 
mutando ai  erit  ad  cl,  vt  ib  ad  ao,  & cl  ad  ek,  vc 
OB  ad  QB. 

LEMMA  I.  PROP.  X. 


Strits  Harmonicas  proportionalium  reperirc 
data  denominationis  in  aliqua  linea . 

Sit  Schema  przcedens  , Se  velimus  reperire 
proportionem  harmonicam  in  data  linea  eh, 
quae  fe  habeat  ad  aliam  in  eadem  linea  conti- 
nuatam ^.vt  1.  ad  y.  Per  extremum  e ducatur  li- 
nea ti,  8f  quinque  xquales  partes,  vt  ei  numeren- 
tur ab  b verfus  T ; erigaturque  rv  arqualis  data: 
eH  . Deinde  rurfus  in  alteram  partem  portiones 
primis  arquales  numerentur , quantum  placet,  vt 
li, & iv,  Se  cart.  ducanturque  ab  v redae,  vc  vi. 
Se  vy,  8r  cart.  nam  diuident  lineam  em  in  partes , 
qua:  ad  aliam  feriem  datam,  in  quam  diuifa  eft  Q9 
emnt  finguli  termini , vt  1.  ad  y Patet  ex  prpcecL 
oftcnfione . 

PROBL.  III.  PROPOS.  IX. 

* Series  harmonicas  proportionalium  repe- 
rire iuxta  datam  proportionem  in  pluri- 
bus lineis . 

Sint  reperiendx  plures  Iincx, quz  dicant  inui- 
cem  proportionem  harmonicam  t8c  *finc  ad 
alias  proportionem  harmonicam  dicentes  vt  j.ad 
I.  fiant  linea:  parallele  ab;  cd,  Se  sf ,8c  xquali  di- 
ftent  interuailo,  Se  reda  <oniungantur  a, e pun- 
da  ,Sr  erunt  xquales  ac,  &ce.  Sumantur  ergo 
in  ac  dux  partes  arquales  ipfi  ac ,Se  ducatur  paral- 
lela «h  ipfi  ab  . Deinde  per  B reda  parallela  ipfi 
ce  ducatur,  qux  cum  gh  conuenicc  in  h : Ab  h 


Si  inter  duas  parallelas  crura  duorum  trian- 
gulorum squalium  bafium  fe  intercipiant, 
linea  per  eorum  intetf ciliones  duci  a trit 
parallela  bafi , 0*  triangula , qua  fiunt 
aqualis  altitudinis . 

Sint  duo  triangula  quxeumque  aic,&  ced  qoo- 
, rum  crura  fe  dccuflencin  f , Se  o . Dico, quod 
lincti  fo  infla  per  f,  & o efl  parolUla  bafi  fc  . . j 
Probatur  triangulum  a f c eft  xquiangulum 
triangulo  cfb,  quod  angulus  B fit  zqualis  angulo 
cnigro,  vtpote  alterni  inter  parallelas  ex  propof. 
3o  lib.i.Elcm.  Se  anguli  quoque  apud  F fint  ad 
verticcm,  8e  ideo  xquales  : vnde,8f  reliqui  ex  Co- 
roll. t.  prop.  1 7.  iib.  1 . Elem.  Quare  ac  ad  aF  , vc 
%b  ad  r»  , A pcrMatdo  ag  ad  e b,  vt  af  ad  vb:  Sic 
quoque  dicendum  de  triangulis  aog.  Se  boc  ob  *jir 
gulos  alternos  nigrum  ad  p.  Se  feminigerrimum 
ad  g xquales,  &'  angulos  ad  verticem  xquales 
quoque  . Quadereerit.vt  ac  ad  ao,  fic  nc  ad  oc. 
Quare  permutandi  erit  ac  ad  DC»  vt  ao  ad  oc , fed 
eb,  Se  dc  fuot  xquales  cum  bafes  triangulorum 
prxfnpponantur xquales  ; Vnde  ablata  parte  bd 
communi,  reliquum  eb,&  dc  eft  xqualc . Qua- 
ag  ad  eb^St  eadem  ag  ad  oc  dicet  eandem  pro- 
rtionem  ex  7.  Iib. 5.  vtpote  ad  xquales  . Qua- 
derd  erit  etiam  eadem  proportio  af  ad  fb,  qu.x  *o 
ad  oc . Quare  ctim  crura  trianguli  fint  diuiU  pro- 
portionalkcr  linea  tranfiens  per  diuifiones  F,  Se  O 
erit  parallela  bafi  bccx  prop.2  lib.6.  &•  triangula 
efb,  Se dcc  ex  propof.4Q.  lib.i.  C010II.2.  erunt 
«qualis  altitudinis  . 
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DE  PROGRESSIONjfBVS  HARMONICIS.' 


* Si  plurima  triangula  aqualia  aqua! tu  ha. 
fium  in  vnum  verticem  convertunt,  & 
refla  aliqua  baft  non  parallela  in  ta 
incidat,  & fcctt,  parallela  baftbus  d fe- 
flionibus  crurum  dufla  omnia  crura  ft- 
cabunt  harmonici  proportionaliter . 

Sint  triangula  abc , Se  acd 8e  AEb, Se  cxt.  qua» 
fornum  verticem  a conueniant  , Se  eorum 
fint  «quales  bafes  : fecetque  eorum  crura  aliqua 
fc » Dico,  (juodfi  ducantur  fer  eorum  InterfeChones 
paralUU  bafi  b e ifl at  in  fartet  . barmoniU 
proportionales  diuident  omnes  tineas  fe(!ast  cir  cruftt 
trUnffilorum. 


EX  PENS  ro  tini. 

De  i nt erpofu tone  Fi armoniemm  termi- 
norum , « - , 

INterpofitlo  terminorum  eft  cum  inter  duos 
terminos  alij  termini  inter. aciuntur  , ita  ta- 
men, rt  fit  adhuc  continua  feries  proportionalium 
eo  modo,  quo  continuatur  proportio  Harmonica. 

, ' * ■ ■ L . . • , j ' 

probl.  i.  PROPOS.  XII. 

* Terminos  continui  proportionales  turma- 
mcl  inter  terminos  harmonicos 
conijcere . — 

Sint  dati  tres  termini  continui  proportionales 
harmonice  ad,  St  BD.fir  cd  nempe  r,  -7»  *r  - 
Sc  oporteat  inter  eos  alios  terminos  interponere, 
qui  prooortionem  continuent . Sint  verb  termi- 
ni ad.  Se  »c,  Se  cd  inter  parallelas  af,  Se  ef,  Ime- 
Ifq  a centro  g egrcdictibus  CH,&rr,E  determinati* 
cruntq;  xquales  ah,«c  he  . Diuidantur  itaq; ah,  & 


* Quod  vt  oftendatur  ducatur  bafi  be  paral- 
lela ea  a verticibus  triangulorum  5 donec  occur- 
rat obliqu*  tecanti  cP  j occurret  enira,  cdm  inci- 
dens fg  bafibus  parallela  non  fit , Se  a punfio  f , 
ducatur  fh,&  fn  Quia  ergo  hn.ni,&  hg  sut  xqua- 
les,q.i  ex  Cor  projv4.l.6.cl.HG  eft  adHN,&  N»;vt 
gquaies  ex  thcfi, DEadDC,&  cb.Ex  l.  propof.  ab 
erit  fe&a  harmonice  proportionaliter,  8e  ai, Se  ka 
Se  al  erunt  tres  termini  harmonici, quo  fuppofito. 

* Probatur  . Parallelae  du&x  ab  interCe^io- 
nibnso,  p,  g crurum  ab  fc  incidente  faftis  tran- 
fcunc  neccfijnb  per  punfta  ikl  . Ergo  eam  diui- 
dant  in  partes  proportionales  _ harmonici  r 'a,  Be 
u,«r  la.  Triangulam»©  ex prsrced  & ikn  funt 
«qualis  altitudinis  . Ergo  parallela  i v difcedens 
incidet  in  pun&um  x ex  prop.^.Cor.l.l.in  verti- 
ceortrianguli  ikn  . Sic  triangulum  noc  arqualls 
altitudinis  eft  velat  ilh  : Ergo  parallela  difcedens 
ab  o incidet  in  punctum  L : Quare  eodem  modo 
lA^iuidctur  In  partc<|>roport ionales  , fic  a radijs 
nf,  f h , Sc  fg,  vt  a parallelis  vofie  kp.  Se ih.  Cum 
ergo  ia  fit  diuifa  in  partes  harmonici  proportio- 
nalet,  etiam  omnes  ca,da,&  ea  -b  ijfdcm  paral- 
$cjis  erunt  diuifz  ex  propof«4.  Euius . 

, corollariVni; 


G 

HE  fecundum  terminos  ,quos  volumus  Intcrpo- 
i»e  re  V.  g.  3.  ita  quod  primus  terminus  fit,  vt  3. 
ad  3.  fecundus,  vt  3.  ad  4.  tertius,  vt  3.  ad  j.  &c. 
Deinde  ad  lingulas  diuifiones  i centro  c redz 
ducantur  ci,8f  ch»  & cl,  &czt.  8e  erit  fa&ura, 
8e  fic  procedent  termini  • 

3 3 3 3 3 3 3 

3 4 J 6-7  8 5» 

»J)  Robatur . Nam  ex  prar libatis  huius  inpri- 
'7i  ma  propof.  ad  primus  terminus  erit  ad  ad 
vltimum,  vc  differenti*  am  ad  differentiam  mn, fle 
md  erit  ad  BD,Vt  differentia  mn  ad  differentiam  nb. 
Ergo  Inter  ad,&  nuduos  terminos  termini  duo 
interpofiti  funt  md,  8?md.  £t  fic  dicas  de  exteris, 
quod  verd  fine  datp  denominationis  patet  ex  prop. 
8.  huius . 

EXPENSIO  IV.  f* 

Vc  terminis  inuicem  comparatis,  &• 

■dtjferentijs . * 


«T"f  Inrquc  patet  quomodo  poffimus  diuidete  In 
J i partes  harmonicas  plurimas  lineas  fimul,^ 
Se  plurca  feries  harmonicorum  ter  minorum  effi-  . 
we. 


IAm  ex  ipfa  definitione  proportionis  harmonl 
ce  notum  eft  duas  differentias  harmonicas  in- 
ter tres  terminos  cfle  inuiccm,  ut  primus  termi- 
nus ad  tertium , Se  ideo  etiam  permutaudo  c!le 
differentiam  maiorem  ad  maiorem  terminum»  vc 
minor  differentia  ad  miuorem  tertmnum:reliquas 
Igitur  proportiones  indagabimini*  « 
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ut  TRACTATV5 

theok  h prop.  xin. 

* Maior  terminus  eft  ad  fummam  omnium 
differentiarum  , vt  aquales  bafes  cum 
Intercepta  adtpfas  eequales  bafes. 

Sit  fefia  bc  in  partes  proportionales  harmoni- 
ci in  d,b.? . Differenti?  erunt  bd,&  DE>8r  ef^ 
& fumma  earum  bf  . Dico  , quod  it a Je  balet  ac 
fum  t terminus  ad  totam  Jtriem  » & fummam  diffc- 
tenti -rum  bf  , vt  ac  intercepta,  vel  aqualis  gb  eam 
Afju  Vbus  bafibns  omnibus  fimul  fumptis  bh  , Bc 
}H,9e  ltf  «d  ipf**  «qu**®*  fimul  famptas  . 


Probatur.  Nam  ex4.Iib.fi.  vt  wcad  k«  > fi*; 
*ft  bf  fumma  differentiarum  ad  ac  primum  jter* 
minum . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIV. 

:*  Minor  tertninu s omnium  ita  (fi  ad  fum- 
mam omnium  differentiarum , vti  in - 
tercepta  ad  omnes  bafes  aquales . 

Sit  figura, qu?  przcedentis  propof.  Minor  ter- 
minus omnibus  alijs  terminis  eritFc,&fum- 
jn a differentiarum  erit  fb  . Intercepta  ac  omnes 
bafes  zquales  b k . Dite,  quod  pc  fit  ad  fu,  Vt  AC  efi 
ad  bk. 

* Pfiobatof  afc  triangulum  eft  zquiangulum 
triangulo  bfk  : quia  anguli  apod  f funt  ad  verti- 
cem anguli  vero  ad  a,  8e  k alcerm  . Ideoque  ex 
propof.u.  lib  tf.elem.  ac  erit  ad  fc,  vtax  ad  fb 
jdeo  permutande  ac  erit  ad  bk,  vt  fc  ad  fb  . 

' THEOR.  III.  PROPOS.  XV.  * 

* Termini  ad  inuicem  maior  ai  minorem 
fient  in  eadem  proportione , ac  aquales 
bafei  cum  intercepta  ad  ipfas 
aquales  bafes  cum  intercepi* 

7'  minus  vna  aquali  bafi  . 

Sit  eidem  fig.  qar  fupra . Dica  > e termimwi 
effemiae,  woB«icb,droe  effcadt e,»» ei 
ad  c.h,  & i contra  inner  tendo. 

Probatur.  Nam  adc,&  dbh funt arquiangula 
triangula  t Ergo  ex  u.  Hb.tf.  ac  erit  ad  dc,  vibk 
ad  bd  : Quare  permutando  ac-  vel  gb  ei  zqualis 
erit  ad  bh  , vt  dc  ad  db , & ideo  componendo  ac, 
vel  cb  cur  bh  erit  adr.8,vtDCcumDB  ad  dc, ideft 
ug  Sddita  bafis,  5f  intercepta  erit  ad  interceptam 
ic,vt  terminus  sc  ad  terminum  dc  . ' 

* Probatur  quoque  dc  reliquis  termini*:  nem- 
pe  de  termfno  dc  refpeftu  termini  bc.  Dicofut 
quod  dc  fit  ad  ic,  vt  c.t  ad  cH. 

Triangulum  hio  eft  zquiangulum  triangulo 
£&c  ob  parallelas,  inter  quas  eft . Quare  vt  pri(|a 
'.hT  “**  * 


XVI.  PARS  II. 

ac  erit  adsc,  vt  hi  ad  ho;  quapropter  permutando 
ac,  vel  cb  zqualisericadHr,  veI  zqualem  bh,vc 
bc  ad  ho  t fcd  eadem  ac  erat  in  pr$ ced.part.  huius 
prop.  adBBH  ,&  ideo  ad  zqualem  hi  ex  hyp.  vt 
,cd  ad  BD.Ergo  cx  td.l-5.vt  eoad  bd  ita  bc  ad  ho,& 
hinc  f rmma  ido  cd  ad  sc,vt  bd  ad  ho  : Sed  pro- 
duda  ah  in  t ob  squalitatem  triangulorum  hti, 
Bc  hbp  ipfa  ti  zquatur  ipfi  bd.*  Proportione  au- 
tem refpondec  ti,  ideft  bd  ad  ho,  vt  TAad  ah,& 
vt  ic  ad  oh,  ie  confequentsr  ex  ifi.l.J.  cd  erit  ad 
jC,vt  1«  intercepta  cum  additis  omnibus  ad  oh 
interceptas  cum  additis  vna  minus,  ita  in  quam 
jerlc  terminus  cp  ad  terminum  bc  . 

Eft  autem  fc  ad  hc»  vt  TAad  ha,  quia  ob  trian- 
gulorum thi,  Se  hga  fimilitudinem  th  eft  ad  ha, 
vt  IH  ad  hc,  ideoque  componendo  ta  eft  ad  ha,  vt 
j c ad  HG)St  Ideo,  vt  j i,vej  bd  ad  oh  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVI. 

* Si  intercepta  fit  irrationalis,  etiam  termi- 
mini  Mutici  erum  irrationales,  ideft 
nullo  numero  expnmibiles . 

S it  ac  intercepta  irrationalis : Dico,  qudi  ter- 
mini erunt  irrationales  bc,  & dc,  & ec  • 

* Probatur  . Quia  ac  ponitur  irrationalis  ipfi 
bh  ideft  zqualis  cl  etiam  compofitum  la  erit  ir- 
rationale ex  propof  r o.  lib  10.  vtrique  parti  com- 
ponenti , nempe  ipfi  CB,&  ipfi  ac.  Sed  vt  eft  al 
ad  ac,  ficBC  terminus  ad  dc  terminum  : ErgoeX 
propof.j.  lib.10.elem.  termini  ipfi  inuicem  erunt 
incommenfurabiles  bc,  8e  dc  • 

Idem  argumentaberis  de  terminis  dc,  & EC. 
Nam  ac  ponitur  incomroenfurabilis  ipfi  cl  : Er- 
go etiam  ipfi  «quali  lm  . Quamobrem,8r  compo- 
ficu  ipfaru  ALerit  locomenfurabile  ipfi  LM.Vnde 
fi  lm,&  al  incdmenfurabiles  coponantur  abi  totij 
erit  incommenfurabilc  ipfi  al;  fcd  vt  ma  ad  al, 
f*eu  » vt  ic  ad  «h:  ficeft  ex  15.  huius  dc  ad£C, 
Ergo,  Bc  dc  ipfi  EC  erit  incommenfurabilis,  Bc  fic 
dicas  de  reliquis . 

THEOR.  V*  PROPOS.  XVTI. 

ftofila  intercepta  incommmenfurabtli , reli - 
qua  omnes  differentia  inuicem  erunt 
incommenfurabiles . 

POmtur  intererpti  incommcnfurafnll! . DI» 
differentiam  db  effe  incommenfura  bilem  ipfi 
jditferentlz  db  . ^ ' '■ 

Probatur  de  eft  ad  fe  difmentiz,  vt  termim 
adcF  : fed  termini  funt  incommenfurabiles,  ergo 
ex  5.  lib. 10.  Bc  ipferfifferentie  , quod  verb  pfimu* 
terminus  ad  ccrtiu  inc&menfurabilis.  Prob.  fit  bc 
eft  ad  Ec»vt  am  ad  AL,8f  ex  prop.15.buiu*  ec tft-  tdf 
Fc,vt  AN  ad  AM  : JErgp  DC  eft  ad  FC  ex  zquo,  vt^N 
ad  al.  Sed  taA,&  al  ex  didis  in  przc.,  fi  ac  fit  in- 
commen  fu  rabi  Iis,  funt  incommenfurabiles  , Ergo 

edam  dc,  Bc  fc  termifli  • ' f ^ 

* 1 . ? 

• ‘ v - V-  3*11*1  | 'f 

fitSl 

EXPEN- 


DE  PROGRESSIONIBVS  HARMONICIS.’  1<t9 

PVPEMCir»  II/  aij  propof. , huiu.  j nec  ex  pttc.  datur  termi- 

HAftNSlO  JV,  nui  harmonlcui  , cniut  longitudo  excedat 

pun&utn  * : Ergo  In  ai  termini  harmonici  inin- 

Dtfrogrtfonis  Harmonica  extremo. 

Sicut  In progreflionis  Geomctric»  continua- 
tione eX eremum  eft  , ad  quod  nulla  progref» 
lio , quantumuis  multiplicata  , peruenire  poteft; 
ita&  Harmonicum  extremum  eft  , qudd  nulla 
progrciTio  harmonica  valet  confequi , quod  vt  de- 
mooftratiooe  firmetur  fit . 


THEOR.  I.  PROPOS.  XVIIL' 

* Nulla  p' ogrejjto  harmonica  extremum 
fuum  confeqm  poteft , quamuis  vt  vt. 

' libet  multiplicata . 

* 

Sint  termini  harmonici  ab:  &db,  Se  cb,  Se  hb. 

D.co , quod  etiam  fi  fine  meta  multiplicentur 
nunquam  poterunt  confequi  extremum  » . 


THEOR.  III.  PROPOS.  XX. 

Afftguti  qualibet  in  proportionis  harmo- 
nica ferie  ai  minarem  perueniri 
poterit. 

PEr  additionem  partium  «qualium  fit  femper 
minor  proportio  totius  cum  addito  ad  totum 
folrtm  V.g.  J.  habet  proportionem  minorem  ad  t. 
quam  *.  ad  i.  & 4.  ad  3.  quam  3.  ad  a.  8e  j.  ad  4. 
qua  m 4.  ad  3.  8e  fic  continue . 

Affignetur  ergo  linea  r , cui  habeat  minorent 
proportionem  intercepta  nb,  quam  E.  g.  7,  ad  3 . 
crltque  R ad  nb  maior  proportio, quam  7.  ad  y Ad 
m a addantur  tot  partes,  vt  maior  fit  proportio  mi 
cum  additis  ad  mn  ; quam  7.  ad  3.  & ducatur  ad 
illud  extremum  radius  ni  . 


■ * Probatur  ex  propof.if.  huius Namter- 
minus  penultimus  cb  erit  ad  vltimumHB,  vt  Mr 
ad  MP;  fed  mi  ad  mp  habet  minorem  proportio- 
nem. quam  omnes  ali;  termini  prxcedentes , & 
ldco  mp  ad  mi  maiorem . ErgQ  b»  ad  cb  habebit 
maiorem  proportionem  oftttibus  terminis  prae- 
exiftentibus : fed  cb  eft  linea:  Quare  etiam  bh 
linea  erit . Quoniam  comprehendit  plures  partes 
lpfius  cb,  quam  omnes  antecedentes  termini  c6- 
prehendant  terminorum  maiorum  . Quod  autem 
MP  ad  mi  fit  maior  proportio  , quam  mo  adMp 
patet . Quia  crefcit  linea  MI  per  continuam  addi- 
tionem  vnius.  Maior  eft  nutem  proportio  a.  ad 
£.quam  I.  ad  s.  & J.  ad  4.  quam  *.  ad  j.  & fic  fuc* 
ceffiue  . 

* Probatur  quoq;  alio  niodo.  Namquacunq; 
pofita  terminorum  multiplicatione  femper  nhs 
erit  triangulum, & centrum  n diftabit  i pundo  c. 
Ergo  etiam  h diftabit  at»  eodem  puu&o  b . 

Tandem  Probatur  3.  Refertur  in  ad  Af,  vt  h b 
ad  ha,&  ideo  permutando,vt  B n ad  hb  iu  eft  ai  ad 
suma  differentiarum  HAtfed  omnes  differenti^  ha 
ad  omnes  bafes  ai  funt  quid  quantumjErgo  etiam 
bh  refpcdu  bn  . , 


THEOR.  II.  PROPOS.  XIX,  «' 

* In  qualibet  data  linea  abfque  fine  qua- 
cumque ptojrejfio  Harmonica  conti- 
nuari poteft . 


PRobatur  io  prxced.  fig.  ad  partea  zquales  af- 
fumptaa  in  linea  bafiuin  .qualium  mi  leen* 
tro  N.pofTunt  dncl  infiniti  radi)  j quii  partes  ao, 
tc  o»,  « PI  poffunt  multiplicari  in  Infinitum,  te 
i finguiia  ab  n radius  duci  poteft : fed  omnia  ra- 
diu*  t^*jj.£efignat  «rminnm  harmonicum  ex  di-. 


Quoniam  igitur  triangulum  mtn  ell  triangulo 
J <JJ,  & ideo  .quali  noi  xquiangulum  erit  Ml  ad 
mn  , xt  Na  ad  X a •'  fed  mi  habet  maiorem  propor- 
tionem «x  cftefiione  ad  NMt  quam  7.  ad  j.  Ergo 
etiam  ni  habet  maiorem  proportionem  ad  «o , 
quam  7.  ad  }.  fed  eadem  ni  habet  minorem  pro- 
portionem ad  n,  quam  7.  adj.  Ergo  x maior  erit; 
quam».  Vnde  linei  aflignati  x poteritinAa 
minor  linea  aSgnari  in  proportione  harmonica. 

THEOR.  IV.  PROfOS.  XXi. 

Termini  harmonici  vitra  omnem  affignatam 
quam  t tat  em  diminui  j>o(]unt. 

l fcgger  a/;  j * 

Sit  aUqiitdataiunp**ccdepti  fig.  Dico,  quod 
in  progreffiiqnc  Harmopici  procedendo  ter- 
minus aliquis  minor,  quam  R.dari  poteft  . 

Alfigria? *• .»  habeat  aliqua  cx  ipfisbafibus,  vt 
^ _ <*4  minorem  proportionem, quam  quilibet  affi- 
4 gnatus  numerus  |0.  ad  y Addant urque  tot  bafes 
donec  mi  adMN  habeat  maiorem  proportionem, 
quam  jO.  ad  3.  quo  pofito . 

Probatur  Propof.  Triangulum  q 1 t eft  xquian* 
gulum  trianguIoMis.  Quarccrit  mi  adMN,vc 
q{  adoj:  Sed  mi  habet  maiorem  proportionem 
ad  mn  , quam 30.  ad  3.  Ergo  etiam  Qi  habebit 
maidrem  proportionem  ad  QTgquImjo.ad^.fed 
«y  ad  r habet  minorem  proportionem  ex  hypo- 
thefi,  quam  30.  ad  3.  Ergo  B-  eft  maior, quam  m. 
Eft  ante  qj  terminus  harmonicus, ?t  cx  prop.i.h. 


THEOR: 
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THEOR.  V.  PROPOS.  XXII. 

Si  feries  infinitorum  terminorum  muficorum 
continuetur  rehncjuet  tandem  altijuam 
differentiam  afjtgnata  qualibet 
quantitate  mino‘rem . 

' A Sfignctur  quantitas  aliqua  minima  r . Dico 
i\  in  differentia»  neu  fu  as  adeo  pojft  mmltiph- 

cari , vt  tandem  aliqua  fu  minor,  quam  R • 

Probatur.  Nam  termini  adeo  poffunt  multi- 
plicari* vt  aliquis  fit  minor,  quam  R ex  przced. 
multiplicentur  r8t  fit  qt  minor,  quam  1.;  Du- 
caturque  nq_.  Dico  difErerentiam  po  efle  mino- 
rem, quam  r . patet . Nam  PO  eft  ad  qj  , NP 
ad  nq^,  vel  ma  ad  fed  ma  minor  eft , quam 
MQ^ex  hypothefi . Ergo  po  minor  eft  quam  QJ  . 
Ergo  minor  etiam  eft,  quam  R. 


THEOR.  VI.  PROP.  XXIH. 

QMdtcumcjue  infinita  differentiarum  mu  fica- 
, rum  Jertes  aejuat  primum  terminum . 

PRobatur.  Nam  enim  minor  erit,  quia  in  ba 
primo  termino  infinitx  differenti?  capere 
poffunt  ex  propof.  i8.h.&  ideo  infinitam  differen- 
tiarum  multitudinem  capere  . Sed  nec  erit  maiore 
Si  enim  eft  maior  fit  maior  V.  g.  quantitate  cx: 
Multiplicentur  itaque  termini  adeo,  vt  aliquis 
tandem-inueniacur  ex  propof.  20.  minor  aflignata 
quantitate  bo  . Ergo  feries  ijla  in  infinitum  pro- 
cedens in  quantitate  ab  relinquit  minus  re/iduutn; 
quam  no  . Quare  ba  primus  terminus  non  fupe- 
rat  feriem  infinitam  differentiarum  quantitate  bo, 
Ce  fic  femper  valebit  argumentum  : ergo  feries  in- 
finita differentiarum  tnuficarum  zquat  primum 
terminum . 
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TRACTATVS  XVII- 

’ . •’  , » 

De  Proportionali  tat  iIhs  Rationum  . 

[ Icct  ifte  Tradatus  fic  vniucrfal/s,  &:  omne  genus  quan- 
titatis complectatur , tum  difcreta:  , tuin  continua:; 
quia  tamen  numeris  facilius , Sc  cuidcntius  proportio- 
num fimilitudines  explicantur , hinc  eft,  quod  nume- 
ris exempla  dabimus,  non  lineis,  aut  fuperficicbus, 
cum  tamen  propofitiones  genetice'  fiw  intelligenda:  ,<Sc  omni,  generi 
quantitatis  applicandae.  • 1 : 


EXPENSIO  I. 

?.  ■ . , ,,  I .li(i  , 

De  principtjs . 

T?  Gigmus  iu  prxcedentibus  de  fimilitudine  Ra* 
i . tionum,  8e  continentiarum,  luxta  quas  vna 

2uantitasa1ian*continet:  nunc  autem  agimus  de 
militudine  ipfarum  fimilltudimim  Rationum, 8e 
in  eoconfiftit  ,quodipf*  rationes,  quibus  inui- 
cem  dux  quantitates,  & dux  In  fe  continendo  a£- 
fimilantur  ipfat  quoque  inuicem  fint  fi  miles  * 
Quamobrem  proportionalitas  requirit  ad  minus 
duas  proportiones,  & ideoquatuor  Rationes, nam 
dux  Rationes  vnam  proportionem  efficiunt  , 8r 
tandem  oAoterminos,  inter  quos  quatuor  ratio* 
nes  reperiantur  . 

D E F I NITIO  I. 

PUpforronalitas  efi  pro  portionum  fimilitndo • 

Sint  duo  numeri  -J-  duobus  numeris  pro- 
portionales -J- ; fint  deinde  etiam  alij  duo -f  duo- 
bus alifs  ^-‘proportionale* » hxc  proportio , qux 
inter  primos  quatuor  repetitur  fi^t  (inulis  pro- 
portioni, qua  inter  hos  extremos  proportionatur, 
dicitur  VropoTtfonalitas . ' 

. ’■>  • 

- D EM  NITIO  II. 

• : • • v .;V  • t 

RJttinr.um  denominatorcf  votantur  quantitatis, 
qtufuit  parttbuf  exprimant  eminentiam  vnlu» 
quantitat  t Wpefht  atterms . 

Sine  -fy«r  v Dcnominatores  harum  quaqti«»*r 
tum  funt  pi  11*^4.  fecandx  3.  quia  indicant  quot 
vicibus  vlla-qittntitas  in  alia  contineatur;  Aequa* 
ter  a.  continetur  in  8.  & J.  in  9.  ter  continetur  Jr 
Sic  fi  exhiberentur  dux  line*  pertica,  8e  palmus . 
Linea  quxda,  qux  demonftret  fuls  partibus  con- 
tinentiam palmi  in  pertica,  dicetur  denominator. 
V.  g,  femipalmus  dtoifus  in  6.  vncias  poterit  dici 
denominator*  quia-  indicabit  luoTexagenario  par- 
tium continentiam  fex  pedum,  quaspettica  com- 
pletf.t®?* 


DEFINITIO  Illi 

Similitudo  proportionum  confislit  in  fimilitndine 
dcnominufdrum. 

. Et  hoc  quidem  verum  eft  in  quantitatibus  ra- 
tionalibus, Se  in  irrationalibus , nam  exprimun- 
tur earum  fimilitudines  per  mutuam  duarum  qua- 
litatum habitudinem . Sic^fit  -j  , poterit  ex- 
primi denonaminator  proportionis,  quam  habet 
t.  ad  <5.  & 3 adia.effeeam,  quar  eft  inter  3.  & 4. 
nempe  ipfos  denominatores , qui  indicant,  quot 
vicibus  capiat  a.  in  6. Se  3.  in  ■'a.  Sic  fi  fiat  duc 
irrationales  tb  limiles  alii js  duabus  cd  . 

Sintque  dux  alix  Jinof ,qux  A - — ■ — 

exprimant  V.g.  Fcoutinen»  B ■■  ■ 

tiamsin  a,  quxdemon-  C — — — £ 
ftret  continentiam  d in  c,  iftx  D — — 
rationum  fimilitudines  licet 
irrationales  ppterunt  exprimi  per  illos  duos  De- 
nominatores F,  8e  t.  Se  dicere, quod  ficut  eft  f ad 
i , ita  eft  proportio  ab  ad  proportionem  cd  . 


D E F I NITIO  IV. 


Proportiones  fimitor-HU  funt, q ut  ijiJem>rcl  aqua- 
libus denominator sbus gaudtnt . 

Sint  V.  g.  ~ , : proportiones  funt 

fimiies,quu  ita  4.  conti Get  a.  gemina  vice , Ik ut 
16.  continet  8.  gemina  vice:  quare  funt  fimiies 
in  continendo,  cum  contineant , tam  vna,  quam 
alia  ijfdem  vicibus  ,-quare  , 8c  ipf*  continentix. 
funt  limilcs . r ' 

' • i . -•  • * 

P R INC  I P I V M. 

Qy amitas  rationis,  fiue  denominator  duftus  in 
cjnfequenttm  producit  antecedentem,  fi  ftt 
motor  s nut  qualitatis  , at  i contra  fi  fit  minoris, nam 
dimjus  con/equens  per  denominattran,  anticedenttm * 
& manifeftm  . "•  * . 


Sit 
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Z7t  TRACT 

i 

C4  C 

4 

A i*  Dj  A 3 D fi 

Sit  proportio  a d ad  d 3. quae  exprimatur  deno* 
minatore  4.  C . Si  4.  ducatur  in  3.  producet  i», 
quia  4.  fuis  vnltatibus  indicat  vices  continentia; 
3.  in  u.  Sit  rurfus  proportio  rationis  a 3.  ad  D la. 
denominator  quia  4.  numerat  vices»  feu  par- 
tes ex  quibus  a 3.  fibi  affumit  vnicam  » ideo  fi  la. 
diuidatur  per  4.  denominatorem  producetur  an- 
tecedens 3.  Sic  fi  denominator  a.  & -f-,  quam  ha- 
bet J.  ad  ia.  diuidat  12.  producet  J.  at  fi  detur  ra- 
tioia.  ad  j.Sr  a.  -f , denominator  multiplicet  J. 
producet  11. 

Aduerte  autem  j fi  quando  iubemus  reperire, 
vel  tertium»  vel  quartum»  vel  medium  proportio* 
nale,  idprxcipimus  luxta  regulas»  vel  in  nume- 
ris traditas  lib.7.  & 8.  Elcm.  & iuxta  Trad.13.de 
numeris  proportionalibus . In  lineis  iuxta  di&a 
lib.  6.  clement.  Expenf.  4.  Si  agatur  de  fuperfi- 
ciebus , vel  de  corporibus  iuxta  tradenda  fuis  lo- 
cis» licet  enim  exempla  in  numeris  exhibeamus, in 
omni  tamen  genere  quantitatis  valet  ifte  T ra&a* 
tus  . Vnde  iuxta  culufcunque  quantitatis  modum 
precepta  funt  operi  demandanda . 

EXPENSIO  II. 

De  Proportionibus  ad  denominatores  colla • 
ti$>  ad  termmos  . 

PRius  videndum  efl»quomodo  Denominatores, 
terminique  in  proportionibus  exprimendis 
fe  gerant,  vc  deinde  earum  compofitlone  cogno- 
fcere»  multitudinemqne  poffimus  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Proportiones  eundem  terminum  habentes 
inuicem  referuntur , vt  denomi- 
nator es  . J 


TVS  XVII. 

tum  4-  in  termino  7.  quare  ex  defin.l.  lib.7.  elem. 

itaeritc»x  adni  4-,vtA-f  ad»-f 

Et  idem  dicas  etiam  fi  proportio  eflfet  maioris 
inarqualitatis,  vt  a -f  b ~ ; narri  terminus  *.  mul- 
tiplicatus per  denominatorem  c 3.  producit  ante- 
cedentem 6.  proportionis  a,  8c  idem  confequros 
b a.  per  denominatorem  proportionis  e 4«  multi- 
plicatus producit  8.  Ergo  multiplicatur  con- 
tinentia a • in  6.  toties,  quoties  vnitas  in  denomi- 
natore  3,  concinetur » 8c  vt  a.  in  termino  8.  com- 
prehenditur ita  vnitas  in  denominatore  4.  ipfius  . 
Ergo  ex  defin.r.  lib.7.  elem.  vt  eft  3.  ad  4.  deno- 
minatores » ita  cft  proportio  a ~ ad  proportio- 
nem i}. 

THEOR.  II.  P ROP.  II. 

VUit  rationes  habentes  commune  confequens 
eam  fortiuntur  rationem , qua  inter 
fundamenta  repentur  . 

Sint  rationes  A 4* » fcl-f.  Dito  eas  eam  conjc- 
qui  rationem  t qra  inter  fundamenta  it  peritur  \ 
nimirum  3.  8eq.  Si  tamen  eodem  termino  gau- 
deant, 8e  ita  efle  Rationem  a 4-  ad  Rationem  i 
vtj.  ad  4. 

Probatur . Nam  fundamentum  a 3.  du&um  in 
denominatorem  fuum  a -f- producit  terminum  7. 
8r  rurfus  fundamentum  b 4.  du&utn  in  fuum  De- 
nominatore d a 7 ^ducit  terminum  eundcm7. 
Ergo  ex  1 7.  lib.7.  *ta  CTtt  a 3 . ad  b 4.  vt  Denomi- 
nator c i ad  denominatorem  n 1 -f  . Sed » vt 
denominator  c J-f  ad  denominatorem  -7  fic  eft 
Ratio  a ad  rationem  b . Ergo  Ratio  a 4*  ad 
Ratione  b 4-  eft  vt  3.  fundamentu  adfundametu  4. 

Et  idem  erit  in  proportione  minoris  inaequali- 
tatis » vt  a -J- , & b -i- » nam  erit  a ad  1 » vt  3.  ad 
4.  eadem  ratione.*  8e  fundatur  in  propof. /7. 
lib.  7. 

THEOR,  III.  PROPOS.  III. 
Proportiones  cofdem  antecedentes  habentes , 
erunt  inuicem,  vt  termini  inuerfo  ordine, 
vt  fecundus  terminus  ad 
primum . 


* QIC  A 4, &»-$..  Dico  hat  preponlma  efe  in- 
1)  nium,  vt  dmmtintttoreiMeoipu  a 4 * «I 

B — in  proportione»  vt  denominator  c»  y pro* 
portionis  a ad  denominatorem  d i -j-  proportio- 
nis b . 

* I 

Dcnomin.  C»  — D i — 

I 4 

A,  B 4 


* Probatur  . Nam  toties  fundamentum  a 3. 
continetur  ln  termino  7.  quot  vnltatcs  funt  in  fuo 
denominatore  c 2 *f , nempe  gemina  vice , Be  -f  : 
Sed  etiam  fundamentum  4.  continetur  in  termi- 
no 7.  quot  vnitates  funt  in  denominatore  d 1 -i- 
proportionis  • ; Silicet  vnica  vice » & -J-  •'  Erg° 
denominatores  funt  fimiles  in  vnitatibus  , vt  .ter- 
mini, feu  conlequentes  in  continenti)*  funda- 
mentorum, & ita  vnitas  concinetur  in  Denomi- 
natore C t -f » vt  fundamentum  3.  in  termino  7. 
8c  vnitas  ineft  in  denominatore  l-f,vt  fundamen- 


A i A a r 

B 3 C 4 % 

B 3 

Flat  enim , vt  C ad  A ; nimirum  4.  ad  ».  ita  b 3 
ad  aliud  e»i  -f  »•  erit  ratio  ab  ad  rationem  e b» 
vt  a a. ad  e ( -f  ex  anteced.  fed  eadem  eft  ex  effe- 
ftione  eb  proportio,  ac  ac.  Ergo  proportio  ab 
-f-  ad  proportionem  ac  -f  eft , vt  a ad  e , fed  ex 
effeftione,  vt  c eft  ad  a ; fic  b eft  ad  b . Ergo  per* 
mutando, vt  C4.  terminus  fecundos  eft  ads  3.  pri- 
mum; fic  a eft  ad  e,  flr  ideo  etiam  proportio  ab  ■— 
ad  proportionem  ac  -f  , quar  oftcnfa  eft,  vt  a ad 
E,  erit  etiam,  vt  terminus  fecundus  c 4.  ad  pri- 
ni um-B  3. 


PROBL. 


DE  PR.OPOR.TfNA UT AT1BVS  RATIONVM.  i7J 

P R OB L.  I.  PROPOS.  IV.  PROBL.  JI.  PiOP.  V. 


Datsfint  quotcumque  rationes  earum  deno - 
minatores  reptrirc. 

DAt x fint  proportione*  a 4» 8r  b 4 , 8r  bpor- 
teat  rcperirc  harum  proportionum  deno- 
minato res  . 

Duplici  modo  id  fit  . Primo  efficiatur»  1*4, 
ad  s.  in  proportione  ■»  fic  in  proportione  a 6 , 
ad  aliud,  qubd  fit  e 3.  quartum  proportionale  in 
eadem  fpeefe  quiritatis . DicoEj.cr  1 4 .cfc  Dg- 
nominatores  a 4.  quidem  proportionis  c J.pr* 
portior.is  b . 

aJ_  b_L 

6 < 4 

E f- 

Probatur . Nam  ex effecHone  b 4.  terminus  eft 
ad  fuum  fundamentum  B.  vt  a 6.  terminus  eft  ad 
aliud  J.  Ergo  in  ner  tendo  in  proportione  b B.  erit 
ad  4.  vt  e 1.  aliud  inuentum  ad  a 6.  Cum  ergo  fit 
ratio  alius  B J.  ad  Ad.  que  B.  ad  4.  erit  etiam  ita 
proportio  a -7  ad  a -f»  vt  proportio  eadem  a-J  ad 
adiud  inuentum  c 4 * cum  ergo  4.  &r  3.  babeant 
eofdera  terminos  6.8e6. erit  proportio  fundamen- 
torum 4 Bey.  eadem»  ac  Denominatorum  ex  f. 
propof.  huius»  ideoque  4-  & erane  Denomina- 
tores  proportionum»  ita.qubd,  vt  refertur  4.  ad 
9-  ita  continentia  a 4 ipfius  6. ad  coatitlenrid  b 2. 
Ipfius  4-Poteft  etii  fieri  alio  modo: Nam  datis  pto- 
4 » A 4 

A h B — ■ •» 

6 4 E • 

portionibus  fiat»  vt  b.  ad  4.  terminum  In  propor- 
tione B»  fic  4.  ad  aliud  s 8.  in  proportione  a . 
Dico,  eitod6.  &■  8.  erant  Denominat  oret  ^ 1 

Prob  atur  i Nam  ex  effedione  in  b proportio- 
ne B.  eft  ad  4.  vt  in  a proportione  4 eft  ad  8. Qua- 
re  ita  erit  proportio  a 4 *d  proportionem  B-f»  n 
ad  proportionem  e p:  iied  proportio  4 ad  pro- 
portionem B 4 cft»  vt  8.  adt$.  e*  J.  huius  . Ergo 
proportio  a -f  ad  rationem  i|t  ft,  vt  8.  ad  6. 
quare  S.  St  6 erunt  Denominatores  8.  quidem  rB- 
tioois  a»  8e  6 . rationis  B . 

* 1 1 • . u ‘ • 1 

CORO  L L A R I V M. 

-1  1 - * i'  j ' ■ ' 

C' Oliige  hinc.-Quomodo  duas  proportiones  dl- 
j uerforum  confequ entium  » feu  anteceden- 
tium reducimur  ad  idem  confequens » feu  ante- 
cedens : nimirum,  fi  fiat»vt  in  praxtbus  pr*didis. 
Sic  «f  , 5r  4 eadem  proportiones  funt,  quar  4»  & 

4 . Sk  4. » 4.  c^dem » ac  * » & 4 » vc  I* 

dcmonftratiohc  oftenfum  eft . 

C $ R O L L A R I V M II. 

E Ruitur  hinc  : Rationes  efle  inuicem  in  pro- 
portione , vrfuut  denominatores.  Shjui- 
drm  proportio  a 4 eft  a^  proportionem  e ~ ob 
eundem  terminum  4.  vt  4.  ad  f.  Sed  proportio 
• x eft  «<*d«»»  ac  proportio  fi  4 • Erg°  eft  P ,r9‘ 
portio  A 4 ad  proportionem  A ~~t  rx  Denomina- 
bor 4.  ad  dc nominatorem  j, 

IO 


Datu  ratione, O4  duabus  quantitatibus, alias 
duas  quantitates  repetite,  qua  lini  in  •* 
proportione  data  cum  tflis 
exhibitis. 

1 > :>  c k 

O It  data  Ratio  ab  4 , «rquantiratese  J-  Sro6. 
c7  & ali  J*  dou  quantitates  oporteat  inuemre, 
qua  faciant  proportionalitatem  limilem  ad  datas 
quantitates  collare,  n eft  proportio  117.’ 

A ' » 1 ’ C } 

Proportio  ii  t’ Dat; 

B J ‘ D 6 


I 


G7- 


e r 

f ~r 

1! _n  ,v.  ir.oq-1 


• 17  O.A’ 

Fiat,  et  a ad  s ratioara , (7c  c ad  aljudc7  7 
Dcindc  fiat,  vto.d,  ad  inuentum  c 7 Sic  que 
lidct  aliti  quantitas  F 4.  adailude  p.  Oico,  tjaoM 
froportio  00  -f-  ad prapotiurm »» v ed,rt  A a. ad 

*F*  • im  . ',vr  (■'*•  J ■ : . * *.' A 

Probatur.-  Quoniam  ea  eftedione , Se  inuer- 
tendo,  vt  r.  7 •—  eft  ad  d d.  ira  eft  proportio  E 5-ad 
»4.  Et  e*  1.  huius  , proportioco  al  proportio 
nem  cd  ob  eundem  terminum  D eft ,'  et  c ad  c.  r 
ddeo  proportio  cd  ad  proportionem  1»,  eandem 
cum  cd,  erit  et  c ai  o ,-  fed,  vt  eft  a ad  » i im  efte- 
Qum  eft  c ad  e;  Ergo,  et  a »adi  J,  itd  eft  pro 
portio  c d v quantitatum  datarum  adproportio* 
nem  ef  4-  quantitatum  inuerttarum.  o 

au  ; I •■  A , t , . ■ . r : i".,r.  7 

PiR&BL.  III,  PROPOS.  VI.  > 

-*J  -«  ' «*•-,  ...  jn-c.t  t.q*aa  1,31.7 

Duas  Rationes  exhibcrt,qua  datam  habeant 


.,f . , rationem  , , 


A 3 

bT 


A r 
c“T 


, j-;i3Bf.nV  . .3  bt 


"6'  8 » F i#* 

. ; -ii»/  . J ■■  • . ^ • »‘ftrc '-.i.  ino*  •>  i/< 

Sit  data  Rstio  ab  & poftnlerwur  da^fimiles 
huic  rationi;  Componatur  a$.  alicui  cui- 
cnmq;  quantitati  c«.  Srfic  etiim  ^.eide^i  c^>u- 
letuB  » fintqur  proportiones  *ac4  > bc  8c  erit 
fidum,  quod  poftubtu^r  Narkex'^>ropofr}.  Au- 
ius, proportio  ac  ad  rationem  BC,eft  vt  A’ad  b. 

Quod  fi  nolimus  confcquentes  eofdem  efie  fiat, 
vt  a ad  cj  fic*qu*iibtt  alia  B 6.  ad  quUihHbet  aliam 
fi  i*.  «r*ri«,  vt  conftot  ff  Vt  ad  >^4  vc 
proportio  eademex  cffirdone,acitfU<i  nc.Sed  aC 
ad  bc  a ad  b t’  Ergo  et  i Ani  it  ad  Betfuntvjrt 

A ad  b . » • 1 1 f t L -4  « h*  a i 

IV  . * sil ; *,  l s D IV  U 4 ftj  Tufe 

PROBL.  IV.  PROP^Sa  VII.  / 

t C • f - I.  ,0  .:?»  -1  .'Vhol  IU?- ’!|I 

Ratioitcs  duas  «fit nite  etu  ibtti  datis  propor-< 
nonales  eiufdem  denomtnaltoms . 


>. 


Oaoi  mim. 


Sint  du*  datar  Rationes  Ab' 4-,  9i  cd:4 , 8? 

oporteat  exhibere  duas  rationes  illis]>fdp6r* 
tionalcs;  qaz  eofdem  obtineant  Denominatores. 
Fiat,vt D4,  adei.  Sic  b y adaiiudEj  L.  Erit 
M m ratio 
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174  TRACTATVS  XVII. 


ratio  »a  ad  rationem  %l>vt  £ ad  a ob  idem  antece- 
dens »exj.  huius,  €r  inverjtndo  ab  erit  ad  eb,  vt  a 
•d  i;  Be  quia  cft  eadem  Ratio®  ad  s ex  effcdione, 
qu*  D 4-  ad  c j.  8e  inner  tendo  c ad  d,  <ju*  e ad  b. 
Ideo  erit  ratio  a®  ad  rationem  cd,  vt  a ad  b . Po- 
nitur itaque  quaruis  dia  V.g.  r 6.  Dico  flai/eacm 
tr,  & Hatiomm  a»  crfdcm  dcmminatores  hebere, 

B y B y 

Ai  C j E Ai 

B y D 4 F 6 F 6 


PROBI».  VI.  PROPOS.  IX. 

Data  Ratione  y O*  quantitate  aliqua  cum 
duobus  denommatoribus  off: gnata  quan- 
titati terminum  rrpenre , vt  Ratio  data 
Jit  ad  rationem , cuius,  qu  aptus  cflterrm- 
nus , vt  Denominator  ad  Denommatth 
i rem . ' . » 


Probatur.  Proportio  af  -f  ad  proportionem 
4*  iF«ft»vt  a a.  ad  i j.  4- ex  i.  huius  : Sed  vt  Ai. 
adi  t -f,  ita  ufienfa  cft  Ratio  ab  ad  rationem  cd. 
Ergo  ratio  Ar  ad  Rationem  ireft , vt  Ratio  ab  ad 
Rationem  cd.  Ideoque,  cum  Rationes  habeant 
eandem  proportionaiitatem  j obtinebunt  quoque 
eofdern  denominator  es  • . ; 

4.  V 1 

PROBL.  V.  PROPOS.  VIII. 

- *"  " : \ ■*  . ■ 

jfjjignctre  proportionaiitatem  fimilemfropor - 
tioni  dat 4,011  quantitates  quoque  dat d 
Jint  antecedentes , vel  confequentes, 

Sit  data  Ratio  ab  , 8r  quantitates  c 4. 8c  D J. 

fir  voJtmtas  fie  reperiendi  duas  alias  propor- 
tiones, quibus  fint  c,  d quantitates  antecedentes, 
fed  fimiles.ac  proportio  a ad  i . 

A » C 4 quantitates  L 6 G *» 
Propor.  «i^,  , 

B i D J dat*  L 6 E 10 

Sumantur  qu*uis  L,  8r  fiat,  vt  a ad  t;  fice  ad 
aliud  6 : Deinde  fiat , vt  Bad  L,  fic  d ad  aliud  ■ . 
Dico  proportionem  co  ad  proportionem  de  ej]e>-pt  a 

ad  B . 

Probatur.  Nam  Ratio  al  ad  Rationem  luft 
vt  a ad  b i fed,  vt  cft  a ad  i,  fic  ex  cffe&ione  eft  c 
ade;  Vndeeius  loco  fubft itui  poteft,  & vt  b ad  L, 
fic  e fi  d ade  ; Vnde  pariter  vicaria  Illius. bl  hxc 
ni  efle  poteft  ; Subfiitutis  ergo  iftis  c«,&  di, erit 
Raticujc  ad  rationem  DE,  vt  a ad  B . 

At  i contrarii  efficies  , fi  placeat  terminos  da- 
tos c,  & d efle  coniequentcs . 

I ’ 

L d . A a C 4 O * p— • - 
• 11 
b ,6  Bnl  Diud  I 

h . E .» — 

'O  .•  * 

Vt  Lfl.i  qualibet  eft  ad  a vficC«|*  ad  aliud  c t 
•f  y1  ^ <*•  «dem  prius  ele&a  ad  B f.  fic  d y . ad  b 
2 4*  • * r«quc  ratio  ©c  ad  rationem  »D,vt  a ad  b» 
•v Probatur.  Vt  Ratio  ALeflad  Rationem  tL*fic 
eft  a ad  i : Sed  vt  a ad  L,  fic  eft  c ad  c ; quia  aftee 
Aum  eft  l ad  a,  vt  c ad  g $ ideoque  inner  tendo  erit 
a ad  L,  ft  g ad  C:  Quare  proportio  ©c  poteft 
ftsbftitui  loco  proportionis  al.  Sic  dicas  de  pro- 
portione L ad  B,  qux  c*  eflFc&ione  eft  » vt  d ad  b j 
ideo  inuertendo  e ad  D erit,  vt  b ad  l : ideoque 
proportio  ed  poterit  poni  loco  proportionis  bl  : 
lftis  itaque  illarum  loco  poficis  Ratio  oc  erit  ad 
Rationem  BD,n  Aid  b ficut  erant  prius  al  ad  iL| 
Vt  Aad  » . • ,,  „ ..7 

f\  : ‘ ■ 1 11 

].  . • t s . .(ib  b 


Sint  Denominatorcs  C4. 8e  t>J.  8e  proportio 
data  ab  4 « Ar  quantitas  e y.  cui  terminus  de- 
beat  aflignari  V.  g.  f : ita  vt  proportio  ba  fit  ad 
proportionem  ef,  vt  Denominator  4.  ad  Deno- 
minatorem  1. 

A » C 4 

Propor.  -•  Dcnomin.  , 

B 6 D ) 


Gi* 


Fi- 


* » • 4 - 

B 6 E y i 

Fiat.vc  c ad  D,fic  a ad  aliud  c 1 Deinde  » 6, 

ad  c,,i  -i-j  fic  quantitas  data  £ f . ad  aliud  s>,i  -f-  8e 
erit  » terminus  quefitus . Dicet  qua  ab  I{.i tio pro- 
portionem ad  Hationem  FB,vf  Denominator  cadD§- 
nom: nator  en id.  .1 . . #.  M 

Probatur . Fx  efferiore:  vt  e y,  ad  f 1 , fic 

b d eft  ad  I -7, 8r  innrrtendo , vt  F eft  ad  ft.  .fic  O ad 
B-  Proportio  verb  ab  ad  proportionem  os  ob 
eundem  terminum  b refertur,  vt  a ad  c,  ideoque 
ab  erit  ad  fe  loco  rationis  c*  eiufdem  pofitam  , vt 
a ad  o . Sed  vt  a ad  o,  ita  fadum  eft  c ad  d.  Ergo 
Vt  c ad  d j ita  eft  Ratio  AB  ad  rationem  fe.  i 
A * C 4 t E jiJ 

**'  G 1 1 » 

® * P i A b F 19 

Quod  fi  quis  cupiat  quantitatem  datam  B y.  efle 
non  confequeut«m,fed  antecedentem  : Poftqnaa 
fecit,  vtcad  n,  ita  a ade  . Deinde  i conucrfo 
laciat , vt  c eft  ad  b,  fic  data  quantitas  « T.  ad  ali* 
quam  aliam  F jo.  entque  a»  ad  rationem  FE 
Vt  c ad  D . a • . ,/  u coii 

Probatur.  Ex  c/frdione  E eft  ad  » , vt  c eft  ad 
b , fed  vt  Ratio  ab  eft  ad  rationem  ob,  fic  eft  a 
ad  c « x.  huius,  ideoque  erit  etiam  ab  ad  ratio- 
ni e f cande, qua  cb,  vt  a ad  c;  fed  A ad  * ita  fa£f 
eft,  vt  c ad  d : Ergo,  vt  cad  D,  ita  erit  proportio 
AB  ad  proportionem  EF,«nqiu  quantitas  E data  cft 
antecedens.  -> 

, -f  y . 4-  >1% 

E X PENSI  o iii  Y.i 


De  proportionum  compoptione  . 

j»  H.  '1 

EXplicauimua  T raft.  9.  in  EJementia,  quid  fit 
compofitio  proportionum:  modo  aliquas  hi- 
figniores  compofitionum  proprlcCAtet,quz  ad  ar^ 
gucn  Jum  in  proportionibus  funt  ncccflarur,  de* 
monftrarc  oportet , , ■ ■ 

\ y *r*.  n»  * * * t 

m 
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DE  PROPORTlONALIT ATIBVS  RATIONVM.  ,75 


THEOR.  I.  PROPOS.  X. 

Inter  magnitudines ; fi  interponatur  tjualtSct 
m.eg  ttiudo, proportio  prima  ad  vliimam 
detur  componi  ex  proportione  prima 
ad  tuterpofitam , Cr  mtcrpopia  ad  ex . 
tremam  • 


*r  Intpmpofir*  dor  magnitudines  Aa.&Bia. 

O & interponatur  quariibet  V.g.4.  c, proportio 
a.  ad  n.  componitur  ex  proportione  a 2.  ad  c 4. 
Se  4.  advia. 

Reperiantur  denominatores  proportionum  a. 
ad 4. & fit  d a.  Se  c 4.  ad  sia.  8e  fit  f ).  Dico, 
quod,  Se  fi  a.  multiplicet  3.  quantitates  denomi- 
natorcfquc  propo.tionum  producetur  h 6.  qua; 
quantitas  erit  denominator  proportionis  a.  ad  1 a. 
& ideo,  quod  proportio  a a.  ad  b 12.  componetur 
ex  proportione  a.  ad  4.  Se  4.  ad  12.  Quia  quanti- 
tates, feu  denominatores  ipfarum  proportionum 
d a.  & f 3.  inuicem  multiplicati  pi oducunt  quan- 
titatem proportionis,  quam  habet  a X,  ad  b 12.  vc 
vult  definitio  8,  Tracl.p.  parc.i. 

Termini  A a C 4 B la 

Denominatores  Da  F 3 

Quantitas  L * H 6 Quantitas 

Proportionis  D in  F . 

inter  AB. 

* Prodatur . Reperiatur  Denominator  , feu 
quantitas  proportionis  a ad  b,  & fit  quantitas  l, 
Se  oftendam,-  quodhf  c quantitas  L eft  cadcm.quam 
quantitas  h 6. cx  multiplicatione  denominatorum 

d 2.  &r  f 3. 

Quantitas  ergo  L eft  illa  eX  principio  huius  I. 
qua;  multiplicans  terminum  a a.  producit  b U. 
alium  terminum  : fed  etiam  quantitas  H 6.  multi- 
plicans terminum  2.  producit  ia.  b;  Ergo  funt 
quantitas  L,&  h 6.  xquales  cx  prop.19.1  tb. 7.  Eucl. 

Id  autem  paret  : Nam  d a.  multiplicans  f 3. 
facit  h 6.  Se  idem  d a . multiplicans  a a facit  c 4. 
interpofitam ; Ergo  ex  propof.ic.Iib.7.  iu  erit  f 
3-  ad  a 2.  multiplicati , vt  h 3 ad  c 4.  geniti , Se 
permutando  ita  erit  f 3.  ad  h 6.  vt  a X.  ad  c 4.  Qua- 
re cx  propof.19.hb-7.  extrema; quantitates  }.Se<f. 

producent  eandem  quantitatem  inuicem  dud*, 
ac  mediar  h 6.  Se  Se  a 2.  nempe  12.  Quod  etiam 
erit  verum  , quamuis  maior  quantitas  interpona- 
tur V.g.c  16.  inter  a a. 8e  b ia.  Nam  Denomi- 
nator proportionis  a.  ad  16  eft  d|,&  i 6.  ad  12 . 
eft  pvf  :$i  ergo  8.  multiplicet  a.  producet  inter- ^ 
pofitam  16.&  fi  multiplicet  alterum  denominato- 
rem  -f  facit  6.  Ergo  ita  erit  -f-  ad  a.  vt  6.  ad  16. 
ideo  producent  eundem  numerum  12. 


A a 

Denominatores  D 8 


C i(5 


B ix 


Ci 


Quantitas  L 
proportionis 
" inter  A, & fi* 


«t'V  r 

I'*-  J 


H 6 Quantitas 

ex  D in  F • 

'•  ' , 

*? r * \ p 


v THEOR.  II.  PROPOS.  XI.  t 

Proportio  Rationum  componitur  cx  propor - 
’ r tione  terminorum  antecedentium , (p 
confequentium  inuerst fu  ru- 
ptorum . 

f ' V y 4 - 

Sint  datf  Rationes  a 3.  ad  b 4.8^  cj.  &d8. 

Dico  proportionem  ab  {^cd-J-  componi  ex 
proportion*  a 3.  ad  c 5 . & proportione  D 8 . ad  b 4. 

I 

^ A 3 C f E a — 

b 4 * 

Fiat,  vt  d ad  c,  fic  b ad  aliud  b . Erit  ex  prop. 
4.  huius  ab  proportio  ad  cd  proportionem , vt  a 
ad  £ : Quia  eft  ex  effedione  b ad  t,  vt  d ade  , Se 
inuertendo  e ad  b,  vt  c ad  d : Eft  autem  a b ad  bb 
proportionem»  vt  a ad  e j ideoque  ab  ad  cd  pro- 
portionem, vt  a ad  e . Sed  ratio  a ad  e componi- 
tur ex  proportionibus  a ad  c,  SrCadEex  prarafT. 
a.  Traft.  elementaris;  quiafufficit  ponerequid 
intermedium;  vt  extrema  cx  ea  proportione  dica- 
tur compofita.  Igitur  proportio  Rationis  ab  ad 
rationem  cd  componitu  r ex  proportione  a ad  C,& 

. c ad  S ; quia  verq  cx  conftruftione  eft,  vt  d ad  C ; 
fic  sad  Se  pti mutando  , vt  d ad  b,  fic  c ad  e : 
Ergo  proportio  a ad  e componitur  ex  proportio* 
nibus,  nedum  a ad  C,  fed  etiam  d ad  b,  qua;  eft 
eadem , qua:  c ad  E,  quare  etiam  proportio  ab  ad 
CD  componitur  ex  proportione  a ad  C,  & d ads . 

Quod  vero  ae  componatur  ex  proportionibus 
Aad  c,  &r  c ad  b,  ncmpc3.ads.&  J.adx  ~ potes 
etiam  videre  ex  prxced. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XII. 

Proportio  Rationum  componitur  ex  propor - 
none  terminorum  alter  tus  quidem 
dtr.cttt  alterius  autem  propor- 
tionis tnuerse  [umptortm 

A x 1 

C x Ei  — 

S.  * 3 D 5 3 

lt  ai  ads3.atc  a . ad  d 3. Dico  proportione  AB-i-' 
tfSt  tompoftiam  ex  proportione  ai.  ad  b 3.  & d 
3.  ad  c a.  inucae /amplorum  fiat,  vt  d 3.  ad  C X.  fic 
b 3.  ad  aliud  e 1 . -J-  . Erit  Cx  4 huius,  vt  in  prfe. 
Ratio  a ad  e, quam  habent  rationes  ab  ad  CD.  Sed* 
ratio  a ad  £ 1~  eft  copofitu  ex  Ratione  a i. ad  b 3. 

Se  b 3. ad  e 1 ~ ex  10. h;  proportio  verb  b ad  e eft 
eadem,  que  i>  ad  c:Ergo  etiam  Ratio  a sad  Ratio- 
nem cd  eit  compofita  cx  ratione  *•  ad  b»  Se  b ad  B 
hoc  eft  d ad  c,  ficut  eft  compofita  proportio  a ad  , 
e , qua;  eft  eadem,  ac  Rationum  ab ,8e  cd  . 


V - /?.••*>  T-  r'\  *-•  - ‘ 

* ^ •-> 

4-  » *•  \ * • • 1 v «■  - . .V- 
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THEOR.  IV.  PROPOS.  XIII. 

Duas  Rationes  Jimiles  non  inuicemfed  cum 
utijs  dualius  eompofitx  producum  propor- 
tionem f imilem  alteri  ex  duabus  Ratio- 
nibus fimitibus  compoftis  conjurgent l . 

It  data  proportio  AD-f  fimilrs  proportioni  re 
^ 4 » & a*'a  Proportio  c*  7 fimiils  alteri  hl 
. Dico»  quod,  15  inuicem  proportiones  com- 
ponantur ad,  8e  c*  inter  fedillimiles»  fcd  fimiles 
alijs  duabus  fc,  & HL,qux  inuicem  etiam  com- 
ponantur atq;  producant  proportiones  1 x ~~t  & 
>in  -f . Dico  inquam  proportiones  efie  Joniies » 
efleque  1 ad  % , Vt  m ad  n . 

A 6 F 4 C I jo 

— - — — • Denomin.  I 1.  2 K tl 

D 3 Ea 


C y 


M40 


H 16  11 

— — Denom.  1 — — 1 — 

B 4 L 8 4 4N16 

Sint  De  nomi  nato  res  proportionis  adi.  8e  fe 
pariter  2.  eo  quod  proportiones  ponantur  fimiles 
fificet  ab  eodem»  vel  aequali  denominatore  deno- 
nomlnatas  ex  dciin.  3 . huius . 

Item  denominatores  cb ,8c  hl  erunt  1 7»^  I -f 
Si  ergo  denomioatores  ifti  componantur  a.  cum 
cum  1 ~ , qux  compofitio  fit  multipli- 
cando» producent  denominatorem  xqualem  17.' 

. Sed  ifti  funt  denominatores  proportio- 
num compofitarum  ik»  & mn  ex  dcf.8.Tra&.9 
Ergo  ex  defin.j.  huius  compofitx  proportiones 
Ix»  8e  mn  erunt  limiles  . 

Et  licet  hec  propofitio  fit  vniuerfalis.ecfi  nume- 
ris explicata  » eam  tamen»  & redangulis  applica- 
bimusad  maiorem  explicationem  aliquarum  prop. 
Conicarum,  cui  eft  nccefiaria . 


S it  bafis  ac  ad  ab  in  redangulis  ao,  Se  ah 
ficut  in  redangulis  *h, 
& bl  bafis  ab  adcs»4r 
a f ad  ad»  in  primis»  ve 
fb,  8r  bd  in  alijs  . Ergo 
rcflangulum  ao  fuper 
ac  erit  ad  nigru  al  ciuf- 
dem  altitudinis  fuper  ab, 
vt  rcfiangulum  tn  fuper 
alteram  bafim  ab  ad  nl- 
grum  Bc,  eiufdem  altudi- 
nis  fuper  ic.  Sed  nigrum 
al  eftadeiufdcm  altitudinis  rc&angulum  fcminl- 
grum  bd,  vt  bg  nigrum,  & eiufdem  altitudinis  ad 
*l  ex  prop.atf,  lib.tf.  Quia  bafis  priorum  af  ad  ap 
ponatur, vt  bf  ad  bd  in  poftremis  . Quare  ex  f quo 
in  prima  fig,  rc  Aangulum  ao  erit  ad  feminigrum 
AH,  vt  AF  redangulum  ad  reflanguium  bl  in 
poftrcma  , 


m 


Sm 


THEOR.  V.  PROPOS.  XIV. 

St  ex  duabus  proportionibus  j imilibus  au- 
feramur dux  proportiones  fimiles , re- 
ItquX  proportiones  remanent 
j*  Jimiles. 

Sint  proportiones  1 x,  8e  mn,  vt  in  prxcectpro- 
pof.  6c  detrahantur  ex  ipfis  dux  proportiones 
fimiles  a d,  Se  fe  . Dico  refidaes  rjje  quoque  pro - 
port.ones  fimi,  es  cb,  & H l . 

Probatur . nam  fint  proportionum  integrarum 
IX,  & mn  denominatores  2 f- , A*  2.  8e  ~~  erunt 
enim  denominatores  «quales,  quia  proportiones 
dicuntur  fimiles  ex  dcfinit.j.  huius  . Kurfufque 
fiof  denominatores  ablatarum  proportionum  2, 
&r  2.  qui  etiam  erunt  xquaies  ob  ablatarum  pro- 
portionum fimilitudinem.  Auferantur  itaque  ifti 
denominatoresa  pnmis.qux  ablatio  ^portionalis 
fit  diuidcdo,cumqjal>  ^qualibus  equalia  demitur, 
vel  arqualia  per  rqual ia  partiatur,refidua  remane» 
buntarqualia  1 J , quare  etiam  proportio- 

nes  remanentes  ex  defin.  j.h.  erunt  fimiles  . 

COROLLARIVM 

Hinc  ergo  patet  modum  argpraentandi  io 
compofitione  rationum  fimilium,  vel  diui- 
fione  efficaciter  conuinccre,  qui  cx  co,  quod  dux 
proportiones  fint  compofitx  ex  proportionibus 
fimilibus  arguitur  c fle  fimiles  etiam  compofiras 
ex  ipfis : Sicqucex  co  quod  i proportionibus  fi- 
milibus auferantur  proportiones  fimiles,  efficaci- 
ter deducitur  refiduas  proportiones  elTe  inuicem 
fimiles,  quos  modos  arguendi  defcnpfimus  ad  dc- 
finit.17.  Tra a.9.  EJem.part.i. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XV. 

Componere  proportiones  . 

D Atx  fint  proportiones  ab -^,ArcD  ,quas 
oporteat  multiplicare . 

Flat,  vt  cj.  ad  d f.  fic  04.  ad  aliud  e 6 , jD.<* 

proportionem  a e effe  compojitJtn  ex  proportione  ab» 
ty  CD  , jy 

A * C } E 6 JL_ 

B 4 D~r  B 4 
rob.  proportio  Al.  c Ii  compolita  cx  propor- 
tione * ad  s,&  • ad  f:  fcd  proportio  ee  <fl  eadem, 
ac  proportio  cd  . £rgo  proportio  ee  componi- 
tur cx  proportione  *»,  «r  cd  ; ejubd  veri  «x  com- 
ponitur o.  proportione  A ad«,fc  e ad  E patet  ex 
propof.ia  huius  Expeof. 

P R O B.  H.  PROPOS.  XVI. 

Ratio  quxws  dubia  in  rationem  aqualisa- 

111  producit  [e  ipfam. 

• f . 

C It  data  ratio  xcjualitatii  A»  i-i  * iji, 

Fiat 


Digilized  by-  Googlt 


de  proportionAlitatibvs  rationvm. 

Fiat,  vt  e ?.  ad  d f . (icu.  ad  aliud  £ j -f  ex 
aocec  cd.  K«io  At  erit  compotita  cx  ab  Ratione» 

& cb  Ratione  . ' V . 

i \ I 

A z C j Ej — 

B a D 5 ^ 

Sec!  Ratio  a e eft  eadem,  ac  ratio  be  ; qnia  A,Sr 
B funr  xquafes,  Se  Ratio  be  eadem,  acretiococx 
ctfcftione  i Ergo  Ratio  cd  dti&a  , fcu  compotita 
cx  proportione  ^qualitatis  ab  fe  met  generat . 

"•  * 

' C O,  R O L I*  A R I V M. 

r educitur;  quod  multiplicatio  ratior 
um  per  proportioneraequalitatts  nihil  ad- 
nibus ; fed  relinquit,  vt  erant. 


. .W % 

Rationem,  ac  ac  - 1«  Rationem  cd-  du&am . 

Probatur.  Ratio  ad-?  componitur,  fcu  pro- 
ducitur ex  proportionibus  ab,  8r  ed  . £ad<mqne 
Ratio  ad  f componitur,  feii  producitur  cx  pro- 
portione AC,  8e  CD  ex  io.  huius . Ergo  Ratio  a b 
dufta  in  Rationem  bd  eandem  producie  Rationem 
ad  , ac  ac  rrtio  ducta  in  cd  rationem . 

t h e o r.  vir.  PROP.  XIX. 

Ratio  duci  a in  feipfam  conuerfts  terminis 

producit  rationem  qualitatis. 

Sit  ratio  ab  ~ , quar  ducatur  in  le,  fcd  conuer- 
tis  terminis  ba  -i  . Dico,  quod  producit  hnte- 


'ROBL.  II.  PROPOS.-XVII* 


quatuor  Rationibus  exhibere  propor - . 
iem  , quam  producunt  duce  rationes 
icem  dufla  ad  duas  alias  Rationes 
icern  d u flas  atque  compofitas . 


it  iqbatuor  Rationes  ab  | , cd  ± bf  7-  , & 
du  ~ .’  quarum  dur  componantur  ab.  Se  cd, 
«h  . componantur, & tit  inquiren- 
propottionem  producant . 


? 

6 


E * 

'J 


C 1 G 4 

-A.  O ? 

v,’  D * H y 

Fiat  vt  propof.1f.vt  ci.ad  di.IIcb  J.ad  aliud 
6.  eritque  proportio  a p~  compotita  ex  propor- 
tionibus ab  , 8e  cd  ex  propof.  1 y huius  • Rurfus 
fiat,  vt  c 4.  ad  h j.  fic  f 6.  ad  aliud  QJ  ~ t eritq; 
proportio  f q J.7  - ,vel-^  compotita  ex  pro- 
portione ef  , & gh  . 

Si  ergo  ex  propof.4.denominatorcs  proportio- 
num compotitarum  reperiantur  ap-)i&e  Q-TT 
qui  erunt  huius  o 6.8c  illius  l y.  Et  erit  proportio 
06.  ad  l 5. , feu,vt  explicemus  alijs  terminis  J. 
ad  % 4-  llla,quf  eft  inter  compotitas  proportiones 
a p ex  Rationibus  ab  , Se  c.d  , & aliam  EQJ1*  Ra- 
tionibus ef.  Se  ch  confcdam  . 

Prob.  ex  eadem  propof.4.  nam  ibi  probatur  ita 
etic  proportio  ad  proportionem , vt  denominator 
denominatoi  em. 

jf  THEOR.  VII.  PROP.  XVIII.  * 

Si  quatuor  quantitates  dentur ; proporttoprt~ 
ma>  O*  f eunda  du  fla  tn  proportionem  fe - 
' eunda,  ad  qiartam  eandem  producit  ra- 
tionem y qua  proportio  prima , & tenta 
dufla  in  Rationem  tertia  ad  quartam . 

Sint  Quantitates  as.ij.cI.  d 4.  Dico , quod 
Ratio  ab  ~ in  bd  ~ du&a  producit  eandem 

.Uivit 


cedens , & confiquens  aqualei.  Aflumatur  quanti* 
tas  c x . aequalis  ipti  a a.  & ordine  potitis  terminis 
AS.s4.c1.  Ratio  a b componitur  ex  proportio- 
ne A ad  b , Se  b ad  c : fed  ratio  bc  eft  eadem,  ac  ra- 
tio ba  j Ergo  ac  producitur  quoque  ex  multipli- 
catione rationum  ab.  Se  BAconuertis  terminis, 
fed  ratio  ac  * eft  ratio  aequalitatis . Ergo  ratio 
ab  dufla  ia  rationem  ba  producit  rationem  squa- 
litatis . 

• \ o 

EXPENSIO  IV. 

Ve  proportionum  fimilitudine  commutati t 
terminis . 

s * • ~ o> 

VT  poflimus in  proportionibus  argumenta- 
ri aliqua  de  earum  fimilitudine  prius  conti- 
derAndafunt^n  qua  vis  argumentorum  fundatur. 

~VrHEOR.  I.  PROP  OS.  XX. 

. . . . '**■■■  ■ ^ ■ r- 

Si  fint  data  rationes,  O*  termini  inuerfi 
fumamur ; inuerfa  quoque  Rationes  ean • 
dem  proportionem  habebunt , quam  prius 
habebant . 

Iot  duar  rationes  ab  - , & cd  ? Inuertantur 
termini  »c|,&  ba-£  . Dico,  quod  ita  elrlt 
ab  ad  cd,  vt  oc  inuertis  terminis  ad  ba  ipfas  pro- 
portiones inuertendo. 

4 Fiat  ex  4.  huius*  vt  Dadc»  ita  Bad  e j 1 ~ , de- 
erit, vt  a ad  e;  ita  Ratio  ab  ad  Rationem  c D. 
A 3 C i x 

b 4 * y 

>k-  Prob. Proportio  be  ad  ba  ob  idem  fundamentis 
B eft,vt  A ad  E ex  }.  h.  Sed  ratio  b ad  b cade  eft, ac 
Ratio  o ad  c cx  conftruAionc.  Ergo  Ratio  dc  ad  < 
'■  BA  .eft  , vt  a ad  Ejfed  vt  a ad  e,  ita  eft  ab  ad  cd  ex 
, didis  prop.4.  Ergo  vt  ab  ad  cd,  ita  eft  dc  ad  ba  b' 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXI. 

. 

Proportiones  dua'  adfint,  quarum  termini 
V-  permutari  fumantur , dicent  quo  juc 
eandem  proportionem . 

t b termini  permutati  fu. 
Dico,f und  Katio  u 

ad 


Sit  AB  -f , St  eo 

maotm' AC-j  ,Sr»c -j 


i>*.  TRACTA  TVS  XVWflM»  3»  :'Y 

ad  rationem  cb  eft,  Vt  ac  ad  bd  proportionem . quod permutatione  vtf  poterimus,  critgue  a «f  fan- 


C 4 


b r 


Fa 


damentum  ad  rationem  c - 


B $ D j C 4 D 5 Eayi 

Fiat  ex  huius,  vt  D ad  c,  fic  b ad  aliud  E * -J 
Eritq;  vt  ab  ad  cd  rationem  ita  a ad  e . 

Fiatque  Rurfus  ex  rationibus  quarum  pejrfnu- 
tati  termini , vt  d ad  b ; fic  c ad  aliud  f . 

Probatur  itaque  . Quia  eft,  vtDad  c,  fica  ad  E 
. ex  effe&ione . Erit  permutando  d ad  B,vt  c ad  e t 
Scd^vt  Dad  B,ita  fafta  eft  ratio  c ad  f.  Et  ideo  c& 
C ad  f fic  idem  cum  ratione  Dad  b ex  id.l.j.eritc. 
ad  e eadem  ratio,  ac  c ad  f : quare  ex  nona  quinti 
b,  fr  f erunt  quantitates  squales . 

Cum  ergo  fit  a b ad  cd  rationem  ex  eflFe&ione» 
Vt  a ad  E,  8r  inuerfis  terminis  ratio  ac  ad  bd  ra- 
tioneYn,  vt  a ad  f,  8r  ae,&  af  fint  cfdcm  ratio- 
nes etiam  ab  ad  cd,  8e  ac  adiD  eandem  habebunt 
fimllitudinem  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXII. 

Si  fint  dat*  du*  Rationcsy  quarum  inuer- 

tantUYy  O*  permutentur  termini  erunt  fc 
adhuc  in  eadem  ratione . 


Sint  ab~,&cd  4*»  8f  inuerse  permutategue 
fumantur  termini  db  ~ , de  ca  4 • Dico  quod 
ab  eft  ad  cd,  vt  db  ad  ca  . 

A * C 4 'D  5 C 4 

Bj  Dy  B 3 A i 

Proportio  ab  e ft  ad  cd  ex *o.  vt  Ratio  dc  ad  ba 
fed  ex  prsced.vc  dc  ad  ba,  fic  eft  db  ad  ca  . Ergo 
ratio  a~  ad  rationem  cd  eft , vt  ratio  db  ad  ratio- 
nem c a.  , . 4 . 


E.  a 

B S 

V*’  V 

A * 

' e.  y 

r* 

-1 

; f 

10 

4 

ad  ve 

ad  Ergo 

ad 

, t 

J ‘ 

5 

B — 

D 

C r — 

6 

9 

to 

EXPENSIO  V. 

. >ir  • '*  'j  ^ f*  • 

De  proportionum  Dialcclica . . 

Sicut  quituor  terminis  argumentamur  in  Tr.ic. 

elementarijs;  fic  etiam  octo  terminis  poflnmus 
argumentari . Scilicet  eu  pro  terminis  ponuntur 
non  quantitates  ipfar,  fed  quantitatum  Rationes, 
quz  dicantur  firailes  aiijs  duabus  rationibus  , ex 
quarum  fimiluudine  deducatur  arguendo  fimlii- 
tudo  inter  cafdcm  rationes  i fed  alio  modo  combi- 
natas, vnde  7.  modi  argumentandi , quos  ex  Eu- 
clide enumerauimus  T raft.  yJetiam  proportioni- 
bus  eonuemre  bic  oftendemus . 

, THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII. 

Sit  Ratio  fundamentum  ad  rationem  terni-  • 
num  fit,  vt  alta  ratio  fundamentum  ad  ■ 
altam  rationem  terminum ; Erit  quoque 
permutado  Ratio  fundamentum  ad  altam 
rationem  fundamentum , veluti  ratio  ter- 
minus ad  aliam  rationem  terminum . > 

Sit  Ratio  a ad  rationem  e ~ terminum,  Tt 
alia  ratio  e 7—  ad  aium  rationem  d - . Dico 


* 

vt  ad 
} 

0 

9 

H 't-L  Jt-  C ' 'fi'* 

Keperlatur  cx  propof.4.  huius  Denotninatoeo 
proportionum  e a.  «rationis  a £-,  & v f . rxctook 
CTT-  SicH  l-p  rationis  B,&  tandem  L 3 -f-  ratio- 
nis d . Eritque  cx  Coroll.  propof.4.  huius _Afa- 
tio  ad  b Raticyicm,  vt  denominator  e ad  denomi- 
natorem  h . . Xf 

Sed  ex  hypothefi,  vt  eft  ratio  a ad  ratiooem  b 
fic  eft  ratio  c ad  d rationem,  8ec  ratio  eft  ad  b rt» 
tionem,vt  Denominator  f eft  ad  denominatorexa 
L,  quare  ex  ttjtto .-  Ita  erit  denominator  e ad  H de- 
nominatorem , vt  denominator  f ad  denominato* 
rem  L,  quare,  & permutando  erit  e ad  f,  vt  h ad  L 
denominatores , vnde  ex  Coroll.  propof.jf.  (fit 

etiam  ratio  a ad  rationem  c,  vt  ratio  B ad  dV 

■ 

THEOR.  m.  PROPOS.  UMT* 

Si  fit  ratio  fundamentum 

minum,  vialia  ratio  fundamentum  ad 
aliam  rationem  terminum : erit  tt' 
inuertendo  ratio  terminus  ad  rqtk 
fundamentum , vt  alia  ratio  tcrmttu 
aliam  rationem  fundamentum . 

Sint  rationes  eredem,  quz  fuperiores , ut*. 

e * f , 7 +4mL 


' . '*■  ‘ ' :■  t<  m 

A—  vt  C B— vt  D < 

■■  '■  , 4 

ad  ad  Ergo  ad  ' 

B—  *>  A C JL. 

i I» 4 it*' 

h it  l 

Dico,  quod  fi  Ratio  a fit  ad  Rationem  v,  vt  ra- 
' ° c a J rationem  d erit  etiam  inuertendo  ratio  , 
ad  rat  ion,m  a . vt  ratio  o ad  rationem  e . 
Probatur . Nam  denominator  e rationis  a t 
H denomicatortm  a,vt  ipfa  ratio  a ad  > ex  Cd 
ptopof.  4.  Sf  ratio  a eft  ad  rationem  i,  vt 
nj-ationes,  & ratio  c ad  d,  eft  , vt  dcnomfn  ' 

, rationis  c ad.  denomlnatorem  L rationis  o . 
ex  zquo  denominator  E rationum  a ad  h dei 
natorem  rationis  b erit,  vtdenominatorr  rationi» 
c ad  denominato  rem  l Rationis  d . Quare,  iinT 
uertendo  h erit  ad  e denominatores , vt  L ad  r\ 
Quare  ex  Coroll.  propof.4.  etiam  ratio  a erit  ai 
A,  veo  ad  c inuertendo. 


THOR, 
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THEOR.  II.  PROPOS.  XXV. 

Sit  rttto pars  ad  rationem  compar t em  abcu - 
tus  totius  rationis , vt  alta  ratio  pars  ad 
aliam  rationem  compartem  alterius  to- 
tius rationis  : erit  etiam  componendo  to- 
tum ad  fuam  partem , vt  alterum  totum 
ad  aliam  fuam  partem . 

^ Nuentis  enim  denominatoribus  cuiufcumque 


proportionis . 
j F 6 


| !,  6 

A- C 

3 

AB  — 

60 

CD  — 

4 8 

a io 

B—  D — — 

Ergo  ad  ** 

A 

.Vt  ISO 
*d  6 
C 

r »» 

• 4 

s 

2 

I 

Hi  — L j 

— — 

3 

3 

Vel  etiam  j 

AB  

12 


Ergo 

B 


CD- 

vt 


60 


ad 


1 « 

A — C •— 

4 3 

» 

B 1>  — 

i i if 

Sint  E J. rationis  A,8rH*-f  rationis  »,ficr  6, 
rationis  cAf  L f-J  rationis  D denominatores.  Erit 
itaque  ex  inductione  prar cedentium  propof.  dua- 
rum s ad  h,  vt  f ad  L ob  rationum  fpppofitam  fi- 
auiitadioem  Aad  b » vtcad  d.  ** 

Sed  e,  cum  H,de nominatores, eft  ad  H,vt  f cum 
L.denominatorcs.eft  ad  L componendot  Ergo  edant 
ratio  ab  timui,  vt  totum  ad  a partem  erit»  vt  ratio 
CD  timui,  vt  totum  ad  rationem  c partem , quod 
eft  componendo  arguere. 

Pote  It  autem  etiam  referri  compotitum  ab  a^ 
comparte  B,vt  compotitum  ct)  ad  compartem  d. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

Si  fit  ratio  totum  ad  partem  fuam,  vt  aliud 
totum  ad  partem  quoque  fuam  : Erit 
etiam  diuedendo  pars  ad  fuam  compar . 
tem,  vt  alta  pars  ad  altam  compartem 
fuam. 

Sit  eadem  difpofitio  proportionum  que  priua, 
8r  ratio  compofita  ab  fit  ad  rationem  fimpli- 
eetn  a.  vt  ratio  compotita  cd  ad  rationem  fimpli- 
cerne.  Dico,  /}uddratiofimpUx,dr  p*rt  a ertiod 
fuam  compartem  fimplicem  » diwdtm,do  vt  Jimplcx 
ratio  c eft  ai  fitam  compartem  rationem  fimpli- 
cem  D . 


AB 


CD  ■ 


i 

4 


Ergo 

6 

8 


• ad 


vt  8 
ad 


«5 


E J F 6 t i 

H * . L 5. — . 

* f 3 

Conftituatur  fingularum  proportionum  deno- 
minatores s.  h,  »,l  . Quoniam  Ratio  ai  ad  a eft^ 
vt  ratio  cd  ad  c ; erit  etiam  denominator  eh  ad  e 
prioris  combinationis  rationum,  vt  denominator 
p L ad  f pofteriori*  rationum  combinationis  en 
Coroli.a.  propof. 4.  huius.  Quare  diuidendo,quia 
iHeft  ad  e,  vt  fl  eft  ad  Perit  etiam  e ad  h , 
vt  Pad  l fuos  denominatores  partiales  . Quare 
etiam  ex  Coroll  a.prap.4  huius  ratio  a erit  ad  ra-# 
tiooem  ■,  vt  ratio  c eft  ad  rationem  d . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXVII. 

Si  fu  ratio  compofita  ad  rationem  fim- 
pheem  fuam  partem  , vt  aha  ratio 
compofita  efi  ad  aliam  rationem  fuam 
partem  fimplicem : Erit  etiam  ratio  prior 
compofita  ad  fuam  alteram  compartem 
rationem  fimplicem, vt  fecunda  ratio  com- 
pofita  ad  fuam  alteram  portionem  fim- 
pheem,  ’ 

Sle quoque  eadem  difpofitio  rationum,  vt  ia 
procedenti . 

EH  I FL  1 EH  1 FL  1 

6 0 o 6 60 

AB CD  AB  . CD  — — 

■i  ijo  _ ' t»  uo 

} 6 ErS°  , ' 10 

A C B D 

■ i 8 3 U 


E 3 F 6 H»— • ■ Lj  — 

3 3 

Et  tint  inuenti  rationum  denominatores  com- 
potitarum eh  compofiAr  rationis  ab  , & Pl  ratio- 
nis CD  . Sicque  denominatores  rationum  fimpli- 
ciem  f,  8c  h.  nec  non.fit  f,  8r  l . 

Igitur  ex  Cor.a  p.4.  quiaeft  ab, ad  a,  vtcoad 
cs  Erit  etiam  denominator  eh  ad  e»  vt  fl  ad  P, 
cum  eorum  rationes  tint  eardem.ac  rationum  pro- 
portiones t Quia  itaque  eft  eh  ad  b , vt  fl  ad  f 
erit  quoque  conntrttndo  eh  ad  h,  vt  pl  ad  l : qua. 
re  etiam  proportiones  fi  miles  fuis  denominator  i- 
bus  ex  Coroll.  propof  4.  timili  corrcfpondeatia 
conueniem,  & ab,  erit  ad  j»,  ?t  cd  erit  ad  d . 
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T HEOR.  VI.  PROPOS.  XXVIII. 

Si  /i t ratio  ai  rationem  , vt  altera  ratio  ad 
aliam  rattonem^iy  ifla  altera  fit  ad  tertia 
rationem , vt  hac  alia  ai  tertiam  quo- 
que rattontm  aliam  , erunt  etiam  ex 
a quo  prima  ratio  ad  tertiam , vt  alia 
ratta  prima  ad  aliam  tertiam  . 

> 4 

A C 

3 9 * t 


4 a 1 
* 

Ergo 

* 1 

T *■ 


4 

8 


idF. 


.;A  “ 
i 

4 » 

B D — 

II  6 


C E. 

t ; 44 

F 

is 

Ergo  Tt 

« i 

A tdE  I 


td  F 


4 

8 s 


THEOR.'  I.  PROP.  XXIX.  T . 

Parttum  fimul  fumptarum  ratio  efl  ad 
quantitatem  datam  eadem  , ac  com- 
pojuum  ex  ipfu  ad  eandem 
quantitatem  datam . 


B 


AB  j 


Slot  date  Rationes,  8r  prima  in  priori  ferfe  * fit 
ad  c , Tt  in  pofirriori  s cil  n i At  in  priori  C 
gt  ad  e,  vrinpofteriori  o cft  ad  r.  Dico,  i;uod  tt 
*fUO  aU  quoque  rata  * adralioaim  E,  »1  ratio»  ad 
rationem  r . ■ . • ' 1 i ’■ 

Probatur Progreff.  I.  Ratio*  eftadc.Ttsad 
p,  ergo  permutando  * erit  ad  s,  Tt  C ad  D . 

Progreff.  1.  Rurfus,  Tt  refpielt  ratio  c rationem 
s refpicit  quoque  fimilitcr  ratio  D rationem  » : 
Quare  permutando  c erit  ad  D,  Tt  E ad  r • 

Sed  lam  oflenfum  eft  c referri  ad  d progreff.  1. 
Ttaads.  Ergo  etiam  A referretur  ad  b,  Tt  E ad  T. 
Quare  rurfua  permutando  * proportione  corref- 
pondebit  ipG  e*  vt  a eorrefpondct  fpG  t , quod 
erat  dcmonRandum . 

COROLLARIVM 

Hinc  eft, : qubd  etiam  fi  proportio  fit  pertur- 
bata idem  cuenict : «ridet  in  eipofitls  ra- 
rionibus . 


EXPENSIO  VI. 

De  proportionum  Algor ithmo . 

Hic  agimus  de  multiplicatione  > diuifione, 
(ubdu&ionc  , additioneque  proportionum 
oitcndcndo  omnes  iftas  rarietates  operationum, 
qui  conueniunt  numeris,  etiam  proportionibus 
luo  modo  conuenirc . 


D 4 D 4 D 4 - 

Sit  data  quantitas  a,  8e  s,  &r  fimul  comparentur 
ad  D.  Dico,  tfuod  ft  comparetur  ab  compoftta 
tx  ipfu  *d  Dqcei dom  omnino  prop/yriio  dt . 

Probatur  Ratio  a ad  D , & b ad  d eft  ilb  ipfa 
quantitatis  a ad  m f.  huius  . Ergo  componen- 
do erit  Ratio  Aovni  cum  ratione  bd  ad  Bo,vt  ra- 
tio a vnd  cum  ratione  b refertur  ad  b , hoc  eft , rt 
a*  J.ada  I . Quamobrcm  proportio  ad  cum  bd 
ad  BD  erit,  rt  AB  J.  compotitum  ad  d quantita- 
tem datam.  - ■ — _ 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXX.  ' : 

Data  rationis  duplam  afftgnare , aut  di- 
midiatam , aut  aliam  mutita  ratione-  , 

*■ 

Sit  data  ratio  Ab,  culus  duplum  j aut  dimidium 
poftuletur . Fiat  quantitas  aliqua  c dupla  qui- 
titati*  a.  Dico  rationem  c ad  b efle  duplam  pro- 
proportionis  a ad  b,  & rationem  bc  efle  dimidiam 
eius,  quam  habet  b ad  a , 

* * C 6 

B 4 

Probatur  . Ratio  cb  ad  ab  eft  eadem,  qnam  hai  . 
bet  c ad  a ex  propofi.  huius : fed  c ad  a cx  effe- 
ftione  habet  proportionem  duplam  , ergo  ratio 
Ac  ad  ab  habebit  proportionem  duplam . 

Ratio  quoque  b ad  c,  8c  b ad  a eft,et  a ad  c,  fed 
a ad  c habet  proportionem  dimidiatam . Ergo 
etiam  ie  ad  B a habebit  proportionem  dimidiatam. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXI. 

Datas  proportiones  dtuerforum  anteceden- 
tium , vel  cinfeejHcntium  ad  eadem  an- 
tecedentia , feu  confequentia  habentem 
proportionem  reducere. 

DOcuimus  id  Coroil.  t.  propof.4.  fed  in  qua- 
litatibus rationalibus  multiplicabimus  fi- 
mul terminum  roias,cam  fundamento  alterius, Be 
huius  terminum  cum  fundamento  prioris , 8c  de- 
inde termini  inuicem  V*  g.  dau  proportione 
8e  r » que  reducenda  iit  ad  eundem  terminum 
multiplicabimus  4.  per  5.  & generabitur  ao.  dein- 
de 3.  per  7.  & generabitur  ai.  Sr  tandem  termini 
5.8:7.  8e  producetur  jj.  Proportio  itaque  -7-7 
erit  ea,  qui  habebit  eundem  terminum  35.  ac 
proportio  } . 


J arv  7 JJ 


II 

J5 


Probatur 
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Quia  cum s.  multiplicauit^.  Se  7. 


l8l 


Probatur 

erit  ex  propof.  1 9.  feptimi  4.  ad  7.  vt  genitus,  10. 
a I >5.  Rusius . Quia  7.  mulciplicauic  f.  Se  $.  erit 
eadem  proporro  3.  ad  5.  qua:  »1.  ad  55.  Ergo  erunt 
“-7-  eadem  proportio,  qua?  ~ , 8c  -j—f  , qux  4 * 
Si  vero  quis  cupiit,  antecedentes  multipKcet, 
vt  prids  terminos,  cum  fundamearis  alternatim, 
deinde  fundamenta  i nuicem,  Se  producet • , 8c 
, qua;  rationes  habent  idem  antecedens  Ix. 
Patet  eadem  ratione  . Nam  ejuia  4.  multiplica- 
uit  5 5-’  ?•  erit  eadem  proportio  generantium. 9. 
&-$.  quf  genitorum  12.  & xo.ex  »9.  feptiml.  Sic'» 
quia  7.  multir»Iicauit4.  & 7.  erit  eadem  propor- 
tio generantium  4.  ad  7.  ac  genitorum  ia.  ad  it. 
ergo^rrt  eadem  ratio  4 «ac  7-4, Se  eadem  quoque 
T’*H- 

PROBL  III.  PROPOS.  XXXII. 

Datis  quibuslibet  rationibus  eas  in  vnicdm 
' ' 7 *’  ■ fummnm  aggregare . 

} 

Sint  rationes  ab,  Sr  cor  na  aggreganda?  . R<*- 
periantur  denominatores  faciendo,  v,cd  ad  e, 
Ita  correfpondeat  proportione  ■ ad  aliud  r Def- 
inde affiimatur  aliqua quantitas  H illis  a,  & v de- 
nominatoribus  fimui  fumptis  aequalis.  Dico  :hb, 
efje  fummam  proportionum  ab,  Cr-CD  • a 

I I 1 -iTJ 

A|  C4  Fj-H6rI  } M1-N7-*- 

• - y 5 ~ ® . 10 

B 4 D 5 B4L8  B4 

Ratio  ab  , & pb  cft  eadem,  ac  ratio  ab,  & cD  . 
quia  cd,  Se  fb  eadem  ratio  eft  ex  Coroll.a.  prop. 
4 huius  : fed  ratio  HBCft  squalis  illis  duabus  cx 
30. prop.  Ergo  proportio  ab  ,&  cd  in  vnam  fum- 
mam reiada  eft  . 

Quod  ii  placeat, Se  alias  aggregare  ipfi  HB.idem 
fiat;  fit  V.g,  il  - , Se  debeat  aggregari  propor- 
tioni hb  ; Piat , vt  8 ad  }.  fic  4 ad  aliud  m , aflu- 
maturque  quantitas  arqualis  quantitati  H,8r  m f.M, 
Se  erit  proportio  nb  cx  omnibus  illis  aggregata; 
nempe  ex  ab,  cd,  & 1 l,  vt  patet ; quia  nb  ob  ea- 
dem predidam  rationem  eft  aggregatum  propor- 
tionum hb,  & il  . Proportio  vero  h»  eft  aggre- 
gatum proportionum  ab,&  cd.  Ergo  nb  erit  ag- 
gregatum proportionum  earundem  ab,&cd,  & 
infuper  rationis  il. 

Si  vero  agatur  de  numeris  ipfis,  velquantitati- 
bus , quae  proportionum  prxbcnt  fundamenta . 
Addenda  fimui  fune  antecedentia  fimulque  con- 
fequrntia  , Se  nunjerus  ex  additione  colle&us  erit 
fumma  exoptata  . V.  g fini»  -7»  ideft  -^T"  * & 
j-i,  vel  ~d.  in  vnam  iummam  colligendi . Col- 
ligantur fimui  fundamenta  proportionum  12.  Se 
in  minimas  partes  redacta  , Se  fundamentum 
fiet  a y deinde  termini  5.  & 4.  & fient  y.erit  etgo 
iumma  colicda  , vel  * 4"  • Eatet,  quia  cum 
additi  lint  (imul , Se  antecedentia , Se  confequen- 
tia, etiam  (imul  additas  earum  proportiones  hoc  in 
(en fu  ncccfieeft  fateri  Patet  quoque,  quia  li.au- 
feracur  a proportione  4"  proportio  reili- 
tuitur  proportio  ,-•*  *—  . 

Adu  erte  tamen ,qu<jd  Denominatores  non  funt 
fimui  addend.  V.g  2-?  cum-J  4 »pf*  p*<>- 
portionum  antecedentia  ix.  8e  ij.  neque  hic~mo- 
dus  a ddendi  cft  proprie  addere  proportionem:  fed 
p ropbr  tionum  tc  rmi  nos . * 


PROBL.  IV.  PROPOS.  XXXIII. 

Datam  proportionem  minorent  i maiore 
detrahere . 


Sit  data  proportio  minor  ab,  quam  oporteat 
fubducere  a proportione  maiore  cd  . 

; I I 

E 4 F i-~ 

A 2 C 6 2 2 


B4  D9  D 9 D 9 
Fiat,  vt  a ad  A,  fic  d ad  aliud  f.  . Subducaturq; 
quantitas  E 4-4’*  vtl  detrahatur  a quantitate  c 6. 
Se  remanebit  F»i  4 , Se  f,i  4 ad  d 9, .habet  propor- 
tionem.refi  Juam  , &quod  proportio  fd  fit  refidua 
proportionis  a ira  proportionis  cd  fubJu&one  . 

Probatur,.  Nam  ex  29.huius  rationes  ld,  Se  fd 
rationi  quanticatu  e>&  f fimui  fumptaru  aquantur, 
ideft  ipfi  c ad  D:fed  proportio  ed  eft  eadem, ac  ab, 
ergo  proportio  ab, & fd  aequantur  ipfi  cd  . Qua- 
re proportio  fd  erit  refiduum  fubdufta  propor- 
tione Aii  proportione  cd.  Quantitates  }Utc«n 
tenus  non  autem  quoad  proportiones  fubdti- 
d 10  fic  deti  ahendo  fundamenta  i fuadamenps.  Se 
terminos  3 terminis  proportionum.  Sic  rtveli*- 
mus  3 proportione  —7*  deducere  proportionem 
■Vipubducemm  ix.  a 25.  antecedentia,  Se  5. a 9. 
termini  ambo  , sle  refiduum  erit  proportio 
Patec,  quia  fi  (imul  vt  prius  addantur,  reftitmcur 
proportio  , cuius  denominator  eft  2 4*  • 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXXIV. 

Datam  rationem  per  altam 
multiplicare . 

MVltiplicare  idem  eft,  ac  componere ; ideo- 
que  eodem  modo, ac  pronof.iy.  hoc  prob. 
operi  demanchbimus.quod  fi  phiccat  efficere,  vel 
multiplicando, it»  faciendum  erit . 

Sic  data  proportio  ab  fyfiralia  cd  7 ,quas  Opor- 
teat multiplicare  . Alfumatur  toties  quantitas. 2. 
quot  partes  funt  in  9.  nempe  quinque  duenarios, 
ideft  10.  f , 8e  toties  quantitas  3.  quot  partes  funt 
in  9-eritque  quantitas  coinpofita  f 27.  Dico»  7 *^- 
propo  tioto.*>ctxj.*eH  propottirgtnita  ex  mu  tripli- 
catione ;n  cd  , > 

E 10 


tlKS- 

bj  Ir^i  a9' 


1 ij 


F 27 


Probatur  . Nam  «(Tumatur*  toties  quantitas  j. 
quot  vnitates  funt  m 5.  & fient  i 15  ori  uc  juc 
ponantur  quanricates  e IO.  1 IS  F 27.  j.iopoyt.p 
b ad  f componetur  cx  proportione  t io.  au  1 tj. 
Se  1 iy.  ad  f 27.  ex  propoi.  lo. huius . x.. 

Sed  ex  propof.  1 7.  lib  ? q i*a  y . multiplicat  2. 
& j.  Se  facit  10.  Se  iy.  eadem  proportio  erit  ihtor 
genitas  quantitates  10.  Se  iy . qux  inter  geher an- 
tes 2.&J.  Sic  quia  j.multiplicauit  J.&9.  & fecit 
N n 15. 
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1 5.8?  »7.  eadem  proportio  erit  genitorum  sy. «e  »7. 
que  generantium  y.df  9.  Cum  ergo  Io.  Se  iy.  fit 
eadem  proportio » qux  a.  ad  9.  Se  1 y.  ad  »7.  que 
y.  ad  9.  Proportio  10.  ad  17.  dicetur  quoque 
compofita  e*  proportionibus  1.  ad  $.&  y.  ad  9. 

Ifte  vero  modus  erit  optimus  pro  numeris»  Se 
quautitat:but  rationalibus.prefcr  iptus  autem  pro* 
pof.  j 5.  huius  prorfus  eft  vniucrfalis. 


PROBL.  VIII.  PROPOS.  XXXVIII. 

Datam  rationem  in  duas  ipfam  componen- 
tes rationes  parttu , quje  inter  fe  da- 
tam obtineant  rationem  . 


PROBL.  VI.  PROPOS.  XXXV. 

Dratis  rationum  Denominator  ibus  ipfas 
rationes  multiplicare . 


Sint  date  rationes  ab  y-,Sr  cDy  , Se  dentur 
denominatores  ipfarum  ab  denominator  oh, 
&cd  denominatur  ef  »qui  fimnl  multiplicentur 
e*  propof  iy.  huius  ; Et  producetur  denomina- 
tor alius»  qui  proportionem  compofitam  denomi- 
nabit n tV» 


K j C 9 

Dcnom. 

B 4 D 9 


e1Ln- 

F 4 it 
C * VeliJ- 

N - 

H 4 * 


Probatur  exdefin.8.  Tra&.  9.  Elem.  Nam  ra- 
tionum quantitates»  ideft  denominatores  inter  fe 
multiplicati  efficiant  rationem  compofitam.  Vn- 
dc  w erit  proportio  compofita  ex  ab»  8e  cd., 
£t  hic  modus»  eum  quantitatibus  rationalibus» 
tum  irrationalibus  conuenit . 


Sit  data  proportio  a 6.  ad  ■ »7.  8c  oporteat 
hanc  proportionem  in  duas  diuiderc,quf  in- 
uicem  datam  obtineant  rationem  e a.  ad  f 4- 

A 6 E*  A d B »7  A C 9 

Rat.  Prop.  data  ■ 1 - — -C  9 — 

B »7  F 4 D ) D 3 C g*\7 

Fiat  itaque»  vt  refertur  f ad  e , quod  fic  refera- 
tur a ad  aliud  d . Deinde  inter  d>b  media  propor- 
tionalis ftaruatur  C . Dico  fa&um  eifc, quod  pro- 
ponebatur, Se  rationem  ab  efle  diuifam  in  rationes 
ac»  8e  Ci>  quae  inter  fe  rationem  obtinenc»qux  cft 
inter  e,  Se  r . 

Probatur.  Quoniam  b eft  ad  c,  vt  c ad  d per 
conftruSioncm,  erit  etiam  inuerteodo  d ad  c»  vt 
c ad  b : fed  vt  a ad  d,  fic  et  $.  huius  cft  ratio  ac  ad 
rationem  dc  ob  eundem  terminum  c , Se  ratio  dc, 
cft  eadem»  ac  cb  .*  Vnde  ratio  ac  ad  rationem  cs 
cft  a ad  d hoc  eft  ex  conftrudionc.vt  e ad  f. 

Proportio  autem  ab  componitur  ex  proportione 
ac»  Se  CB  interpofito  termino  e ex  10.  huius  • Er- 
go Ratio  ac,  Se  ratio  cb  fune  dux  rationes , qux 
le  habent , vts  ad  f,  qux  componunt  proportio- 
nem ab  . 

PROBL.  IX.  PROPOS.  XXXIX. 

Datam  rationem  dimdere . 


PROBL.  VII.  PROPOS.  XXXVII. 

Datam  rationum  proportionem  per  alteram 
proportionum  rattonem  multiplicare. 

Sint  date  dux  rationes  ab  -f- , Se  cd  4-,  Gc*  & 
alix  duc  il<*  «fircH  ^ . Reperiantur  earum 
denominatores;  &r  quidem  rationis  Ah  fit  p a. 
rationis  verb  dc  fit  . Deinde  rationis  e r fit 
Bi  1.  Se  rationis c.h  fit  -7. 


A a 

10  P » — 

£ » 

M a — 11 

b r 

u 

C , 

f"7" 

G , 1 

9 Q «T  

— . 

Nji  ao 

O 1 

H i 

Probatur  . Ratio  p ad  q, denominatores  eft,  ve 
rationis  ab  ad  rationem  cd;  item  proportio  deno- 
minatorum M ad  n eft  eadem»  ac  rationum  ee  ad 
ch. Quare  fi  methodo  pr$c.  vel  15  h.  rationes  de- 
nominatorum inuicem  multiplicentur ,8e q.,1 ~ad 
P a.  vel  redada  ad  cafdem  partes  9.  ad  10.  Se  ra- 
tio H | -J  ad  rationem  N a.  vel  10*  ad  1 a*  multi- 
plicemur fimul , Se  fiant  9.  ad  6.  Ratio  9.  ad 
6 critea  , qux  ex  ratione  denominatorum  Se 
jdeo  ipfarum  rationum  confurgit»  vel  alio  modo 
erit  proportio  180.  ad  ixo.  vt  docuimus  prop.34. 
huius  . 


Sit  ratio  ab-$  diuidenda  per  rationem  cd  { 
fiat»  vt  d ad  c,  ita  a 7.  ad  ahud » Se  prodibit  a * 
4 7,  itaque  ratio  ab  f-  fubdu&a  ratione  cb 
remanet  ratio  b 4 ad  4 — , ideft  10.  ad  ai. 

Probatur.  Nam  toties  ab  continet  rationem 
.Cd,  quoties  a continet  e . quia  a,  & E funt  deno- 
minatores Rationumi&r  ficuti  diuifo  numero  quo- 
tiens demonftrat  vices, quibus diuifor  continetur 
in  diu  i fore  ; fic  , Se  hic  denominatores  a,  & e 
oftendunt  quoties  ratio  cd  continebatur  in  ratio-  • 
ne  a b nempe  , vt  10.  in  a 1. 

Si  ver6  agatur  de  numeris, vel  de  quantitatibus 
rationalibus;  fundamenta  Rationum  cum  tertni- 
nia  alternatim  multiplicentur . 

V.  g Sit  proportio  ai*-  auferenda  a propor- 
tione cd  * multiplicetur  fundamentum  huius  9. 
cum  termino  alterius  7 Se  producetur  ai.  Deinde 
fundamentum  4.  alterius  cum  termino  huius  y.Sr 
fient  xo.  eritque  proportio  4~f , illa  , que  erit 
quot  iens,  & demonft  rabit,  quomodo  proportio  -7 
contineatur  in  proportione  -y  . 

Probatur.  Nam  fundamenta  $.  Se  4.  quoque 
multiplicentur  fimul; producent  iz.  Itaque  quia  9. 
multiplicauit  modo  4.  Se  prius  7,  erit  eadem  pro- 
portio 4.  ad  7.  qux  genitorum  la.  ad  ai.  ex  prop. 
17.  lib.7.  Proportio  ve r6  ia.  ad  a 1.  eft  compoli- 
ta  ex  proportione  ia.  ad  20.  Se  10.  ad  ai.  ex  propof.’ 
IO.  huius:  Proportioque  la.ad  10.  eft  eadem, quf 
9.  ad  cdmfint  ta.&ao.  numeri  geniti  ab  eodem 
4.  qui  vtrofque  ?.&  y.  multiplicauit  ex  propof.  17. 
lib.7.  Quare  fubdu&a  proportione  ia.*aao.  ea- 
dem, que  }.  ad  y.r  emanebit  proportio  »0.  ad  11. 

Quod 
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autem  rati®  *o.  ad  si.  fim  quoque  quo- 
tiens.patet;  fi  inuicem  multiplicentur  termini: 
Fiet  enim  terminus  3 S-  communis  vtrifque  » 
vt  f:ipra  docuimus  propof.t?.  huius  ; ideoque  ex 
pronof.x.  huius  erit  ratio  >[—2- ad  rationem  *p4  • 
vt  an.  ad  xi  quare  proportio  20.  adxi  indica- 
b t, quoties  ratio  -contineatur  in  ratione  44. 
Vndc  proportio  44  erit  quotiens  . 

COROLLARIVM.  j 

Hlncquepatet  Idem  effe  in  proportionibus  • 
fubducere,  ac  diuidere.ficut  idem  eft  mul- 
tiplicare, 6c  componere,  quia  fubdu&i  vn£  ratio- 
ne ab  alii  , ratio  refidua cft*  quoque  quotiens, Se 
multiplicata  ratione  per  aliam,  vt  diximus,  fit  ra- 
tio compofita 

PROBL.  X.  PROPOS.  XL. 

Datis  rationibus , qua  inuicem  habeant  r ti- 
tionem inaqual itatis  a [Ji gnare  cxccfjum 
mtr.  oris  proportionis  fuper  maiorem  - 

X 

A j C 6 E 7 — — 

E is  D 10  9 

I 1 — 

IX 

K * 

Sit  data  ratio  a*  — , 8e  Ratio  maior  cd  . 

Fiat,vt  oadc,ita  b ad  aliud  exhibebit  e 7-p-i 
Ideoque  ex  4.  huius,  vt  ab  ad  CD  rationem  ; ita 
erit  a ad  e : porytur  autem  maior  ratio  co  ratione 
ab;  erit  ergo  maior  e quantitas,  quantitate  a . 
Subducatur  itaque,  S r auferatur  ab  B quantitas  x- 
qualis  ipfi  a *.  & remanebit  refiduum  E 4 7- • de- 
nominator s fubdudo  denominatore  a ?.  Fiat 
itaque,  vt  denominator  a ad  refiduum  denomi- 
nat  oris  a 4-7-7  fi  c ab  1 --4  ad  aliam  ratione  ik  cx 
propoi .9.  huius,  Se  $.  Dico  rationem  1 x effe  txeej* 
Jam  , q*6  fuperat  rmtiv  cd  rationem  ab  • 

Probatur . Quoniam,  vt  a ad  i totum,denomt- 
natores , fic  ab  ad  co, rationes  . Ergo, ex  xx  l.f.rt 
fublatu  ad  refiduum  denommatoris  E,fic  ab  ablatu 
ad  refiduunv rationis  cd.  Sed  vt  a ablatum  ad  refi- 
duum denommatoris  E,fic  ex  effectione  eft  ratio 
AB  ad  rationem  1 k . Ergo  ratio  ik  cii  eadem , ac 
refiduum  ritionis  c t>  . Quia  eadem  vna  ratio 
a b eiidcm  co,  6e  1 x dicit  eandem  proportionem, 
quam  a denominator  ablatum  ad  refiduum  deno* 
minatoris,  e,  quod  erat  offendendum  . 

H$c  aute  ik  eft  eade  ac  }*ad  i - 4 patet, foluqi 
cxccfius  fub  alijs  termin  s.fi  placeat  exquiri  poteft. 
Patet  vero  3 ad  4 7-4  » ?o.  ad  41.  cfle  , vt  de- 

nominator 4.  proportionis  ab  7— 7 ad  denomina- 
lore»  rx  1.7-7 ad  f.vel  at.ad.Uo  quieif  x*&4“f» 
quoniam  redacti  ad  numeros  planiores  funrtfo.  Se 
84.  qu»  iunc  in  eadem  proportionc,al  30.  ad  42. 


E X P E N S I O VI. 

Dc  proportionum  fimifium  continuatione  . 

Sicut  djtis  duabns  quantiratibm,  vel  tertia,  vel 
media  propornorulis  repetitur , & datis  tri*- 
bus quarta  proportionalis  rc  peritur,  idemfen- 
rirndum  cft  de  proportionibus  i piis  , in  quibus  fi 
detur  duz, media,  vel  extrema  poterit  mucmn,  Se 
tribus  datis  quarta  perferutari  valebit. 

1 r 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLI. 

Inter  duas  datas  rationes  mediam  rationem 
proportionalem  tnuenire . 

DAtar  fim  rationes  ab  4»  & ch  * intejr 
quaS*  oporteat  reperire  mediam  proportio* 
Qnlem  . Fiat,vc  n ad  c ; nempe  10.  ad 9.  fic  5.  ad 
aliud  e 4 4 • Intcrque  Ax.StF.4~  media  pro* 
portionalis  quantitas  inueniatur  a X x 3.  & E 4 4 
Deinde  fiat,  vt  a x ad  x ?■  fic  ratio  a b -f  id  ra- 
t innem  CD-~e*  propof.  9-  huiuj  , vel  r Dico 
hanc  efie »'  fiiam  p opo  nonalem,  ifrcqut  AB,cr  CD, 
c5*ch  in  toat.nua  pr «portione . 


A 2 

G 9 A x 

K 3 

e4- 

— ■— 

— ■ ■ 

t 

2 

B 5 

H lo  % 

3 

10 

AB 

CD — ■ 

GH  — 

j 1 y 

Probatur  . Nam,  vt  a ad  k;  fic  effecimus  ratio- 
nem ab  4 rationi  cd4  correfpondcrc  proportio- 
ne. Ratio  autem  a ad  e cft/Jupiicatj  rationis  a ad 
K cx  lo.h.erit  quoq;  ratio  a ad  e duplicata  rationfi 
ab  4 aden  4 . Sed  ratio  a ad  s eft  eadem  , qu? 
ratio  ab  ad  rationem  gh.  cum  a,Sc  e fint  denornir 
» natores  ex  4.  huius,  Ergo  ab  au  rationem  en  cft 
duplicata  rationis  ab  ad  cd  , Se  fic  cd  eft  medu 
proportionalis;  qua*  expofeitur,  & ab,  cd,  Se  ca 
erunt  in  continua  proportione  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  xLII. 

Datis  duabus  rationibus* tertiam  rationem 
proporttonal em  tnuenire . 1. 

DEntur  duat  rationes  Afi  4, A'  cd  ~-,8ropor- 
, ccat  ipfis  tfcrtiam  proportionalem  inucuiic. 
‘ Fiat  , vt  Dad  C,  fic  B ad  aliud  u $.  pj/fbt 

aurem  a x.  ad  t.  3 , feu  24. ad  40.  fic  fiat  j^tio 
CD  ad  rationem  aliam  .0«  3 } ad  3.  vr  docuimus 
pr.y.  adj.  Dico,qUod’piupprtiocM  cft  tertia  pro- 
portionalis,#; quod  Ratio  a r.tSc  colit  in  continua 
Analogia  trium  ab,  cd,  & oh  . r . ^ 

* V '4i:  j*;. '.  ■;#’»  4 4.  -r  : P 

Ax  C 8 GJ4  By 

b 5 d n H i 1 Tr  ’ -;* 

Probatur  , Nam  ixrio  ab  cft  ad  rationem  cd  ex 
propof.4.  huius,  vt  a a 1 I j fi  d vt  A ad  I » fic  fada 
eft  titio  cd  a i ra  ion.m  oh  : £rgo  Ratio  co  ad 

N n x «h 
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ttH  habet  eandem  proportionem»  quam  ab  ad  cd  . plicata  cius»  quae  eft  b ad  h . Fiat,  vt  h ad  a fic  m 

Vode  tres  ae  cd,  Se  oh  funt  ia  continua  Analo-  ad K.ericque  cx  4.I1.  ratio  DMad  rationem  bh  » vt 


s“- 

PROBL-  III.  PROPOS.  XLIH. 

Datis  tribus  rationibus  tjutrtam  proportio- 
Itm  adinucnirr . 

Sint  dat*  tres  ratione*  ab  fiC»7  > sv  -rt 
oporteat  inucnire  quartam  proportionalem. 
Fiat,vtD4  adcB.fic  «j.adaliod  x.l^-.ioue- 
niaturque  ex  propof.tf.  huius  ad  rationem  arvalia 
ratio  ch^u*  fit  in  proportione,  vt  a.i  ad  x,l  ~,Sc 
erit  OH  7-f.  Itaque  GHeft  Illa,  qua:  exquiritur, 
proportioque  ab  eft  ad  proportionem  cd,  vt  ratio 
» ad  rationem  eh  . 

I 

Ai  C a X i E 3 G 9 

B j D 4 F 5 H 10 

Probatur  . Ratio  ab  eft  ad  rationem  ca  ex  4. 
huius,  rt  A ad  x , fed  rt  a a<x ; ita  cffeSa  eft  ra- 
tio Ef  ad  rationem  gh  : Ergo  ratio  ab  ad  ratio- 
nem cl>  erit,  rt  ratio  ef  ad  rationem  gh  . 

Vbi  vides,  quod  ad  hoc,  rt  rationes  ipfz  fint 
fimiles,  non  eft  neceffe.qubd  termini  ipfi  fint 
proportionales , & quod  ita  fit  a 1 . ab  1 3.  vt  c 1. 
ad  d 4.  necE  3.  adfj.  vtcp.adH  10.  vti  eft  ne- 
eefle  in  fimilitudineipforum  terminorum  ad  hoc, 
vt  enim  fimiljs  fit  ratio  A ad  B,  que  c ad  D.ueeci- 
fc  eft,  vt  etiam  ipfi  termini  fint  fimiles,  & a a.  fit 
ad  64.  vt  c 3.  ad  d*.  8e  tunc  ratio  a.  ad  4.  dice- 
tur eadem,  quam  3.  ad  6.  Sed  in  rationibus  ipfi* 
AB  t ad  Rationem  CD  -A-  eft,  vt  ratio  E»  4-  ad  ra- 
tionem oh  te  tamen  termini  ipfi  Cunediffi. 
mile*  : Imo,  & rationes  ipfar  t neque  enim  eadem 
tatio  eft  -7,  que  -7*  aut  -7» que  7-7 , vt  patet ; 8e 
tamen  Ita  eft  AB  ratio  ad  rationem  cd  , vt  ei  ad 
ch,  quod,  Sr  iplo  experimento  percipies.fi  redu- 
cas omnes  proportiones  ad  eofdem  terminos  ab 
7-d.CD  de  ch  : nam  cum  ifte 

proportiones  habeant  eofdem  terminos  erunt , 
▼t  antecedentes, fcerunt.vt  A4.  ad  c 6.  fic  e 30. 
ad  c 4t . vt  patet . 

' * 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLIV. 


Propagare  proportiones  fecundum  datam 
rationem . 


ad  c. 


Difponantur  quantitates  proportionales  ab  ea- 
dem  quantitate  incipientes  in  ratione  Aca-ad  i. 

A » B 4 C 8 Di«  S 3* 

A a H 6 L 18  M 54  N i«» 
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Dico,  quod  fs&otn  eft  id , quod  requiritur  . 
Nam  proportio  tertia  dm  habet  ad  proportionem 
ad  primam  bh  duplicatam  proportionem  a ad  H,Sr 
bn  quadruplicatam  ad  eandem  bh  eius,  quam  ha- 
bet B ad  h . 

Ni  cxpr.8.tr.l4  p.I.  D ad  M habet  ^portioni  trf 


D ad  k . Ratio  vero  us  componitur  ex  proportio* 
ne  d ad  m , hoc  eft,  vt  dixi  triplicata  rationis  > ad 
h eius,  quam  habet  a ad  a,  cuius  denominator  i» 

Se  «1  ad  x.quc  cx  ciFcctione  eft  eadem, ac  ratio  hb.  ' 
At  qui  rationes  bh  , Se  hb  producunt  compofitx 
rationem  squalitatis  ex  propQr.19.  huius  . 

Ergo  ratio  d ad  k componitur  cx  ratione  eius, 
quam  habet  a ad  a triplicata  rationis  bh,  & ideo 
duplicatam  1:  ad  H,  Se  ratione  «qualitatis,  fed  Ra- 
tio «qualitatis  nihil  addit  cx  Coroll.  propof.15. 
in  compolicione  rationum,  ergo  ratio  d ad  m eft 
duplicata  rationis  b ad  H . Scti  vt  d ad  m,  ita  ratio 
d k ad  rationem  b H^crgo  ratio  dm  ad  rationem 
sh  habet  duplicatam  proportionem . 

Ita  dicas  de  ratione  EN,quz  eft  triplicata  ratio* 
nis  bh.  Fiat  enim,vt  h ad  B,fic  n ad  aliud  P Ericq; 
ex  4-h.  e ad  p,vt  proportio  bh  ad  proportione  ed. 

Ratio  vero  e ad  p componitur  ex  proportione 
e ad  m , Se  n ad  P,8e  ideo  quadruplicata  eius,  quam 
habet  a ad  a,  & triplicata  eius  quam  habet  b ad  h. 
Se  h ad  b,  Equidem  ex  efFe&ione  np  eft  eadem  ac 
h b , fed  h b , Se  bh  producunt  rationem  «qualita- 
tis,que  nihil  addic  in  ^portionibus, ideo  ^portio 
E. ad  p eft  triplicata  rationis  , quam  habet  n ad  u , 
fed  vt  eft  e ad  p,  ita  eft  ratio  bh  ad  proportionem 
en  , ergo  proportio  en  eft  triplicata  rationis  bh. 

£c  idem  erit  li  cupias  quincuplicare  rationes, & 
fextuplicare  adJcndo  terminos  in  eadem  propor- 
tione . 

COROLLARIVM. 

E Ruitur  itaque  ex  hoc  Tranatu  multos  vnius 
cuiufcumque  proportionis  reperiri  deno* 
minatores, Se  H agatur  dp  denominatoribus  nunc- 
ricis . 

Primo  reperitur  denominator  proprid  di&us, 
qui  ita  eft  ad  vnitatem  , vt  aliqua  qaantitas  ad 
{uam  partem,  V.  g.  Proportio 6.  ad  3.  habet  de- 
nominatorem  proprie  di&um  numerum  x.  quia 
ita  a.  eft  ad  1.  ved.ad  3.  ex  hoc  fenfu  multi  nume- 
ri, nempe  omnes  primi  in  ijs-  proportionibus  f 
non  poflident  alium  denominatorem»rtifi  fc  ipfos; 
quia  ex  propof.i.  iib.  8.  Elemcnt.  (ime  minimi  in 
illis  rationibus  , Se  Ipfis  minores  eiufdcm  pro- 
portionis dari  nequeunt . vt  funt  4-  7,  Se  de  iftis 
intelligitur  principium  illud,  quod  multiplican- 
tes confequens  producant  antecedens,  vel  diui- 
dentes  iuxta  exigentiam  proportionis  maioris, 
vel  minoris  inzqualitatis  . * 

Secundo  adelfe  denominatores  improprii  di- 
6bos  , fub  quo  genere  , ne  dum  numerici ; Fed  , 
Se  quantitatis  continua-  concluduntur  , nempe 

Jjuantirarcs qu«  (int  io  proportione  ad  aliquam 
uam  partem,  vedux  quantitates  funt  ad  iauiccm. 
quarum  proportionem  denominant  ; Se  hoc  Fen- 
fu  omnes  etiam  irrationales  proportiones  obti- 
nent Tuum  denomioatomn  3 (i  non  minorem  Fal- 
tera  maiorem  ; vt  proportio  d.  ad  J.  Ivabet  deno- 
minatorem  -7  fi  de  irrationales,  vt  expiicauimus 
in  definit.3.  h. 

Tertio  adeffic  denominatores  proportionales, 
qui  faa  habitudine  ad  aliam  oftcndunc  p sopore  io- 
nalitatem  , quam  habet  vna  ratio  ad  aliam  V.  g. 
proportio  d.  ad  habet  denomtnacorcm  »•  & 4. 
ad  io.  numerum  B -7 , vel  prima  4.  Se  fccnnda  5. 
vel  prima  i».de  fecunda  15.  Ifti  ergo  omnes  dc- 
nominatores  funt  proportionales , quia  fuis  par- 
tibus 
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•ibus  Idem  officium  exequuntur,  quod  denomina- 
to res  fimplicis 

Qua  ito  reperiri  denominatores  proportionis 
imioris  inaequalitatis;  qui  exprimuntur  numeris 
integris  ctia  fradionibits  copulatis. fed  tali  modo, 
vt  vel  voitas  in  proprie  didis»  vel  pars  aliquota 
fuppofita  fubintclligatur.vt-j-  proportionis  a. 
ad  6. quo  fignificetur,  antecedens  continere  in  fe 
duas  partes, quarum  confcquens  cfl  vna.  Ac  mi- 
noris mfqualitatis  vn  Itas,  vel  pars  aliquota  fuper- 
polita  ell  lubintelligecida  » vt  -j-  -J- , quo  notetur 
quantitatem  antecedentem  efle  partem, vel  fecun- 


da,vel  tertia  fequentis.  Id  tamen  feribi  non  foiet, 
eo  quia  commodi  noupofiit,  cum  denomiiucor, 
cuiadh.erct  fra&io  ( vt  multoties  cucnirc  folcti 
ad  modum  fra&ionis  ex  arari  non  debeat, nec  pol- 
lit;  quamuis  Ii  dcnominatores  calculo  fubigantur 
interelt.vt  ad  eorum  figntficationem  perapien- 
dam  aliquo  modo  notetur . 

In  proportionalibus  autem  denominatoribus 
nullo  inodo  id  fit  ueccflarium;  cum  furticiat  habi- 
tudo ipfa  quantitatum  ad  exprimendam  propoc- 
uonem  rationum . 
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TRACTATVS  XVIII- 


De  Ilex  is . 


I(is  lineis  re&is  fecundum  fe  , antequam  videamus  de  ipfis, 
ptouc  circulo  inexillunt,  vel  fecant,  vel  eum  tangunt, & vt  la- 
tera queque  funt  omnium  figurarum  , qux  circulo  dc- 
feribuntur , &C  ideo  omnes  etiam  , vt  earum  latera  confiderentur  ; 
prius  de  ipfis  Flexis  agendum  eft,  & in  primis  de  circulo. 


expensio  I. 

Di  circuli  deferiptione , atque  menfura'. 

FLexx  $ ali*  funt , qu*  ex  corporum  fe&Ioni- 
bus  exoriuntur  ,qu*  per  motum  punfti , & 
line*  in  plano  nullo  modo  explicari  poifunt;  ali*, 
quj  in  plano  folum  deferibuntur , itaut  ad  cor- 
pus nullam  relationem  poflideant,ali*  vero.qu* 
Se  plano  deferibi  queant,  Se  tamen  feftiones  quo- 
que corporum  fint ; ali*  , licet  corporum  fe&io- 
nes  non  fint ; folis  tamen  corporibus  rotundis, & 
flexis  deferibi  queunt . 

Primi  generis  funt , Hiperbola  , Se  aliqua  talis 
qu*  per  line*  motum,  vei  pun&i  nullo  modo  ex- 
plicari pofTunt , Vel  faltem  de  fafto  non  explican- 
tur , & fe&iones  Coni  funt . Quarti  vero  generis 
Helix  Cilyndro»  feu  Cono,feu  fpherfdrcumuo- 
luta,qu*  eflentiallter  pofcunt  illud  fubie&um  i 
pec pUno deferibi  queunt.  Secundi  vero  gene- 
ris eft  fpiralisConch ilis,  A fymtotot;  8e  baiuf- 

i:  -r* 


v;  vertex  enim  h deferibet  portionem  circuli 
pmv,  quam  produces.  M iatusMP  transferas  per 
arcum  fa&um  : nam  aliud  latus  Uv  fua  extremo 
arcum  xv  continuabit . 

Probatur  ex  propof.  14.  lib.j.  Nam  in  Teg- 
mentis *qualibus  eiufdem  circuli  capiunt  anguli 
zquales.  Cum  ergo. angulus  vMp,fic  femper  *- 
qualis,  erit  femper  ia  xquali  circumferentia  eiuf- 
dem circuli  vertex  eius 

®M,  8e  eius  extrema  v.  Se 
p i quare  eundem  circu- 
lum deferibent . Huius 
autem  circuli  inucnies 
diametrum  ex  I.  lib.j. 
vel  per  calculos. 

* Sed  etiam  alio  mo- 
do deferibi  poterit  . 
Nempe  faciendo  cen- 
trum o ia  alio  loco,  & 
ducendo  circulum  ch 
cum  non  poflit  jn  A f nam  lc  longitudo,  feu  maior 
fcu  minor  -ca  fuerit  menfurata  a circulo  ch  in 


modi  .Terti/  rcro  Circulus, qui  Sr  pIaoo.Srfphe-  „ qualibet  finca  parallela  ipfi  oc  aelut  eft  pi  fuo 
ra  eodem  modo  deferibi  poteft , ficut  Ellipfis , Xf'  extremo  1 circuium  defc  ribet . 

Cylindro  Conotjuc, 8r  etiam  plano  duobus  centris  Probatur . Nam  ablato  impedimento  (it  Ai  ra- 


Cylindro  Conoque, Se  etiam  plano  duobus  centris 
adhibitis , vel  motu  Jiqex  per  angulum  regum, 
vt  infra  . Hic  agemus  de  lineis, qu*  plano  deferi- 
buntur: reliqux  enim  line*, cognitiones  ipforum 
corporum  pofcunt : vnde  eas  fuo  loco  feruabi- 
mus:  at  hic  id  primis  de  circulo  . 

Licet  facilis  deferiptio  circuli  fit  cum  planum 
liberum  eft*  8e  breue  : cum  tamen  magnum,  & 

. impeditum  non  eft  adeo  facilis  Aquare  dc  hoc  io- 
quentes  fit , 

PROBL.  I.  PROPOS.  I. 

Arcum  circuli , cuius  centrum  haberi  ne- 
* queat,  defcnbere . 

Sit  defcribenduscirculus,  8c  centrum  a haberi 
nequeat.  Fiat  angulus  VMPobtufus,  fcclaui 
figantur  plano  in  pun&is  m,  Se  p,  moueanturque  , 
altera  lambendo  clauos,  V.  g.  i Pper  m vfquc  ad 


dius  «qualis  radio  oc.  Se  ducatur  perpendicularis 
ar  ad  ao  . Cum  ergo  fit  ia  «qualis  oc : ablata  er- 
go communi  lo,  erit  lc  «qualis  ipfi  oa  : fed  *p  eft 
«qualis  lc  ex  hypothcfi  . Ergo  Se  oa,  Se  confe- 
quenter  «quali  qr  , 8e  ideo  QR  erit  «qualis  t P : fi 
addatur  itaque  qi  vtrifque  erit  ili  «qualis  qPj  fed 
qp  fuo  extremo  p eft  in  circumferentia  circuli  1 
Ecgo etiam  a-i  ve!  pi  fuo  extremo  1 erit  ia  cir- 
cumferentia circuli  «qualis . . \ . 


THEOR. 
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TffEOR.  LEMMAT.  I.  PROPOS.  II. 

Seclo  angulo  alicuius  trianguli  bifariam , 
ambo  crura  ai  bafim  totam,  habent  ean- 
aem  proportionem  , quam  ipfum  crus  ai 
* ftgmcntum  b.tfts  fibi  vnitum  . 

Sit  triangulum  abc  . Diuldaturque  angulus 
ad  a bifariam  per  lineam  fa.  Dico  quod  **,& 
AC  fimul  eandi  proportioni  habent  ad  *c  cmt  alteri, 
tpti  \fti  erus  ac  ad  fermentum  bafis  fibi  ynitu v»  FC. 
Probatur  ex  propof.j,  lib  tf.  ita  eft  CF.ad  fb,  vt 
\ ca  ad  ab  • Quare compo- 

nendo; itaci , & Fiba* 
fis  Tegmenta  fimul  ad  al- 
terum Tegmentum  bafis 
c»  ; vt  crus  ac  , fc  crias 
ab  fimul  ad  crus  ac  illi 
Tegmento  cf  vnitum  : 
Quare,  Se  permutando  ita  critCF,  & fb  Tegmenta 
bafis  ad  crura  ac, & ab,  vt  Tegmentum  bafis  cf  ad 
crus  fibi  vnitum  ac  . Veli»*miCA,  & ab  ad  cb, 
vt  ca  ad  cf  . Hoc  eft  fundimentura  Arcbimedec 
dcmonftrationis  fcqaentis.  [ 

THE  OH.  I.  PROPOS.  III. 

CuiuJhfjct  circuli  peripheria  e(l  trtpla  di 4- 
metri , adhuc  parte  feptima  ipfius 
infenfihtliter  minor  cfl. 

Sit  circulus,  Teu  quadrans  , quod  luffieit  abc. 

Sitquein  eo  angulus  DAcad  centrum  jo.  Gr. 
Latus  cf  trianguli  afc  erit  dimidium  bafis  fa,  ex 
illis,  qua:  di&a  Tunt  lib.4.elem.  propof.tj.  Siqui- 
dem efi  latus  hexagoni  pv  cuius  duplum, Tea  60. 
Gradus  Tubtcndit,  Se  Ideo  a>quat  bafim  ap,  Se  cum 
cf  fit  tangens,CAF  triangulum  eft  re&angulum  . 

ProgreflT  i.  Si  ergo  cf  ponatur  133.  partium 
*a  eius  dqpla  cric  366.  Vnde  ex  propofll.  elem. 
lib.**  exquiremus  latus  ac.  Nam  quadratum  nu« 
tneri  153.  eft  33402*  quo  dempto  a quadrato  nu- 
meri 306.  quod  eft  9*636-  remanet  quadratum 
70**7*  * quo  Tubduda  radix  quadrata  ex  prop.*0. 
Tra&*13*  dat  latus  ac  paulo  malus  , quam  %6y 
vnde  iun&um  fimul  lateri  ap  306.  erunt  3 71. 


Progrefi".  *.  Quia  itaque,  vt  ex  Lemmate  duo 
crura  af,  Se  ac  57».  Tunc  ad  bafim  cf  153.  vt  vnum 
ctus  ACad  fegmeneu  fibi  vnitei  co  diutio  angulo 
FAcb’Tjriamin  0»  erit  crus  ac  ad  Tegmentum  C,o 
paulo  maius  in  proportione,  quam  f7i.adiT3.fc 
ideo  pofico.  quod  co  fit  133.  ac  crus  excedet  37!, 


Exis.  / ' 

Ted  non  integra  vnitate,  neque  enim  perueniee  aJ 

133. 

- ProgreflT.  3.  Cum  ergo  h ibeamus  nota  AC,  fc 
co  in  triangulo  acc  rc&angulo,  codrm  prorfus 
modo  progrediemur,  vc  tn  primo  progr.  Nam  di- 
ulTo  angulo  cAcbifiria  in  h eode  tenore  argumc 
ti  procedemus ; Quia  poTuimus  (egmentum  Cc 
efte  133.  partium  quadratum  eitis  erit,  vt  dictum 
eft  a 3409.  fc  quia  pofu imus  a certe  571.  Se  paulo 
magis»quadratum  eius  cric  316041.  fc  fimul  faciet 
. fere  quadratum  ao  ex  II.  lib.  a.  elem.  partium 
349,430.  licet  quadratum  ipfius  as  fit  paulo  ma- 
ius, eiuTque  radix  paulo  maior,  qnam  radix  391  -j 
praedidi  numeri  349430.  Vnde  proportio  ac.  ad 
cc  erit  391  Se  aliquid  amplius  ad  133.  bafim  co. 
& fi  iungantur  fimul  duo  crura  ac.  Se  ac  371.  fc 
Jjji.fc-^-erunm  ntfi  ~ ad  bafim  cc  133. 

Quamobrem  arguentes,  vt  Tecundo  progreflu. 
Quia  ex  propoT.i.  duo  crura  ac,  & ag  ad  bafim 
cc  Tunt,  vi  crus  ac  ad  Tegmentum  fibi  vnitum  ctf» 
ideo  fi  ponaturcM  13 3.partium,eritcrus  ac  ildf4-p 
& paulo  maius. 

Progr.  4.  Secabimus  rurfiis  in  triangulo  hac 
angulum  a in  duas  $ quas  partes  in  1 .*  & eodem  ar- 
gumentandi ritu  procedemus  . Jungemus  enim 
quadratum  AC  paulo  maius  , quin»  30334.  -7-7 
quadratum  inquam  numeri  1164  ~ ei  crgfi^pfne' 
squale,  fc  quadratum  bafis  ch  13409.  fc  facient 
quadratqm  1373943  — 4-,  quod  p?n£  aequabit  duo 
quadrata  fa&a  ex  crure  ac ,&  bafi  ch, quadrato  Ipfi 
ex  cru^e  ac  ex  ri.  lib. 3.  aequalia,  fc  deficiet , nec 
quidem  integra  vnitas  j vnde  extra&a  radix  qua- 
dratadabit  numeru  1 1 7*  -J-,  qui  proxime  arquabit 
crus  ha.  Vnde  ha  erit  adc«  fer*  vt  1 171  ad 
T3*.  fc  paulo  amplius , & fi  fimul  iungantur  duo 
crura  ah  H7i4,fcAC  1164-f  erunt,  vt  numerus 
1331  ~ ad  133. fc  pauld  amplius,  qua  ipfe  numerus 
1334-3-  • Quapropter  cum  duo  crura  AC,fc  ah  fine 
ad  totam  bafim  ch,  vt  crus  ac  ad  Tegmentum  ci» 
ob  diuiTum  angulum  btfarlam  in  I . Si  ponamus 
hoc  Tegmentum  ci  efte  133.  partium  crus  ac,  erit 
1334  Se  paulb  ampli&s  . 

ProgrefT.  5.  Secabimus  dcirtde  angulum  1 ac  in 
m bifariam, iungemuTq;  quadratum  bafis  ic  fein- 
per  idem  33400.  fc  quadratam  cruris  AC  1334 
quod  eft  3448713  -p -y* , fc  pauld  amplifii , fietque 
quadratum  3471090  J- » cuius  radix  3339  7 eft 
crus  ia, & etiam  paulo  audior,-  Vnde  cnit  IA 
erit  ad  ci,  vt  1339  7 proxime  ad^A|g.  fc  crura  fi- 
mul polita  ci  1 319 t»  fc  AC1H4  4-  erunt  vj 
4673  7 , & paulo  ampliiis,quani  ipfe  numerus  ad 
133.  Quaderd  , fi  ponatur  cm  Tegmentum  153.  ex 
Lemmate  ,fc  t.  propof.  huius  erit  crus  ac  pAirtb 
maius,  quam  4673  7 Ted  non  maius  adeo,  vt  squee 

4674.  ‘ i 

Progreft.tf.  Sicque  tam  habemus  multilaterum 
circulo  circumfcriptum  , cuius.  Temilatus  cm  eft 
1 5j  .ad  Tc  midiametru  ac, quod  eft  paulo  maius,qua 
4673  7,  quia  ergo.oc  eft  tertia  pars  quadrantis 
dimidium  cc,  erit  Texta;  fc  huius  dimidium  ch 
duodecima, & huius  dimidium  CI  vigefima  quarta, 
fc  huius  diniidium  cm  quadragefima  odauapars 
erit  quadrantis  i Vnde  cm  erit  fimjjaeus  moltila- 
teri,  quod  Tubcendet48.  partem  quadrantis  . Sed 
duplicatum»  vt  fit  Iasus  integrum  dubtfdet  14. 
partem'  quadrantis;  fc  ideo  ob  quatuor  quadrantes 
muitipiicftum  per  4.nonagefima  Texta  pars  totins 
circuli;  nempe  Polygonum  laterum  96.  fcquia 
Temilatus  eius , vt  probauimus  progreflVy.  eft  ad 
femidiamcirum,  vt  15$.  ad  4^73  «r  feri ; ideo  to- 
tum 
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if>8 

tum  latas  erit  ad  totum  radium , vtijj.ad  4675  J 
cum  ita  fit  dimidium  ad  dimidium»  vt  totum  ad 
totum  ex  propof.  18.  lib.5.  Quapropter  fi  multi  - 
pl  cemus  latus  cm  1 fj.  per  96.  latera , quibus  po- 
lygonum conflat , habebimus  latera  totius  poly- 
goni 14688. 

Si  ergo  dicas  , regulam  auream  adhihen- 
dofi  a*. dant  7.idcft  fi  5,&  -f  dant  i.  quid  14688.? 

exhibebunt  4675  -^7  • Quare  Polygoni  am- 
bitus ad  4675  -J-  habet  minorem  proportionem , 
vtpote «d  numerum  maiorem, quam  ad  467?  77 
Quare, 8r  ad  ipfum  diametrum  maius, quam  467). 
-i-habebit  adhuc  polygoni  Ambitus  minorem  pro- 
portionem, vtpote  adquid  maius  . At  circumfe- 
rentia , vtpote  interior  ipfi  polygono  eft-minaf , * 
quam  ambitas  polygoni : Ergo  dicet  tanto  am- 
plius minorem  proportionem  ad  diametrum  ex 
propof.  8.  lib.f.  ldeft,,quam  14688.  ad  4673. $-7» 
vel  quam  »1.  ad  7.  ■ »*.  W .% 

THEOR.  LEMMAX . jf;i PROPOS,  IV», 

• • C .'  i / 

Triangulum  in  fcmicirculo,  cuius  vnus  an- 
gulus fit  medietas  alterius  trianguli  in 
eodem  fcmictrculo , habet  crus  matus  ad 
minus  in  eadem  proportione , rjuam  ha- 
bent duo  crura  maioris  trianguli  ad  to- 
tam bafim  . 

Sit  triangulum  abh  in  fcmicirculo  ac ■ » cu- 
ius  angulus  ad. a>  (it  medietate  minor,  quam 
angulus  a in  triangulo  maiori  bag  • Dico,  quod 
ah  crus  refertur  ad  hi  latus , vt  duo  eruta  ag,  8c 
ab  t rianguli  maioris  referuntur  ad  bafim  bg. 

Probatur.  Triangula  akb,&  paruum  mbh  funt 
jrquiangula , quod  fint  redangula,&  in  zquali  pe- 
riplicru  bh,  Se  hg  ex  zi  lib.5.  Ergo  latera  in  ea- 
dem proportione  ver  fabuntur  ex  propof.4.  lib.6. 
Ergo  erit  ita  proportionatum  crus  ah  maius  in 
triangulo  magno  ad  crus  bh  malus  crus  in  paruo, 
Vt  iplum  B H crus  quoq;  minus  m magno  ad  hm  in 
paruo-tn angulo  crus  minus,  ideft  vt  ah  ad  BH,fic 
bh  ad  hm.  Et  ita  erit  baiis  ba  in  magno  ad  bafim 
bm  in  paruo,  vt  crus  minus  su  trianguli  magni 
bah  ad  crus  minus  mh  parui  trianguli  bmh. 

' • sV 


Sed  iam  didum  eft,  quod  h a ad  hb  prorfusciuf- 
dem  proportionis  repcriatu.r , vt  hb  ad  hm  parui. 
Ergo  etiam  harc  duo  crura  refpicicnt  baii  s eadem 
proportione,  qua  refpici^bant  bh  ,8e  hm  cxl6. 
jib.  5.  Ideoq;  ita  erit  ab  baiis  ad  bafim  em,  vt  crus 
ah  ad  crus  bh  . Sed  ex  huius  propofit.  vt 
ba  j 8e  ac,  vt  vnum  fumpta  refpicicbant  ba- 
fim oijfic  crus  ba  refpiciebat  sMcrus  fibi  vnituin, 
Se  fegmentum  bafis  maioris  trianguli  bag. 


Ergo  etiam  ah  crus  maius  ad  bh  crus  minus  ean- 
dem proportionem  dicet  , quam  duo  crura  ba. 
Se  ag  ad  bafim  bg  trianguli  maioris  b ag  dice- 
bant . 

THEOR.  II.  P ROP.  V. 

Circumferentia  cuiujhkt  arcuit  dtamcirurh 
continet  ter , O*  mfupcr  magis  > qttim 
ciui  ofl.iujm  partem  • 

'4  , . . - ; . 

PRobator  fere  eodem  modo , quo  fectinda  pro- 
pofitto . Fiat  ithquc  circulus;  ducaturque  dia- 
meter  aB,  & latus  hexagoni  bg  • Quod  bg  ftatua- 
tur  partium  780.  erit  diameter  AB.vp^pte  eius  du- 
plum partium  it6o.  cuius  quadratu  erit  2455600. 
Quadratum  vero  lateris  hexagoni  bc.  608400. 
quod  deptii  a quadrato  diametri  remapet  1815200. 
quadraturo  lateris  AO.  cuiuf  radix  Quadrata  eft 
paulbjninor,  quam  1751.  Vnde  latus  ag  erit  pau- 
lo minus  , quam  I Jfl.  & fimul  vtrumque  crus  ab, 
Se  ag  erit  paulo  minus , quam  B9M.  & bafis  bg  la- 
tus hexagoni ’part.  780. 

Progr.t.  Diuidatur  angulus  ad  a bifariam  li- 
nea ah,  & lungatur  BH,fietque  redangulum  abh  ; 
Quia  ergo, vt  4.  propof.  huius  oftenfum,  ita  eft 
vtrumque  crus  ag,  Se  ab  ab  bafim  6B,  vt  crus  ah 
ad  crus  bh  ; ideo , fi  ponatur  ; quod  crus  bh  fit 
partium  780.  crus  ha  erit  partium  2911.  nempe, 
vt  eft  bafis  ce  ad  duo  crura  ab»&ao  . I deoque 
. ex  quadratis  latcrum  rcdanguii  bah  inquiremus 
bafim  ab  : cum  ergo  quadratum  cruris  bh  , fit 
60  S400.  quod  crus  fupponitur  780.  partium  , &r 
quadratu  ah  cruris,  quod  ponitur  hoc  progr.aqii. 
partium  fit  8475921.  fi  vniantur  fimul,  vt  fiat  nu- 
merus 908 2511.  hoc  erit  quadratum  bafis  ab  re- 
danguli  ahb,  cuius  radix  quadrata  eft  3013-f-f 
paulo  audior,  & ideo  ab  erit  paulo  minor  parti- 
bus,goi5  4“i  »&  fimul  vtrumque  crus  ab,  & Ah 
part.2911. erunt  partiu  59:4-~-^,&  crus  780. 

Progr.  2.  Sedo  rurfus  angulo  ad  A io  triangu- 
lo bah  bifariam  per  lineam  af,  eX  prop/4.  huius, 
ita  erit  vtrumque  crus  ba  , & ah  ad  Eafim  hb,  vt 
crus  ac  ad  crus  bf  . Vnde , fi  ftatuatur  bafim. sf 
effe 780. partium  crus  AF,crit  parum  minus, quam 
59*4  T » nimirum,  vt  bafis  hb  ad  duo  crura  ai,& 
ah  : Quare  fi  horum  qoadrjta  vniantur  fimul  in 
rcdangulo  bfa dabunt  bafis  qnadratum  ba  : cum 
ergo  quadratum  bf  fit  6 08400.  & quadratum  fa 
55102662.  Junda  itaque  fimul  dabunt  quadra- 
tum  55711062.  cruris  ba,  cuius  radix  quadrata  eft 
» & pauio  magis.  Itaque  crus  ba  erit 
paulo  minus,  quam  5975  i-i.-,  quod  iundum 
cruri  af  59*4  -L  facient  numerum  amborum  cru- 
rum af  , & ba  paulo  audiorcm.quam  1 1900.-7--- 
bafis  verb  bf  erit  780. 

Progrcflus  5.  diuidatur  rurfus  angulus  baf  in 
duas  partes  zqualcs  per  lineam  ai,  Se  per  4.  prop. 
huius, ita  erit  vtrumque  crus  trianguli  maioris  ba 
& aF  ad  bafim  be;  vt  crus  ai  ad  crus  bi  . Ideoq;  fi 
ftatuatur  bafis  di  part.780.  erit  crus  Ia  pip .11900. 
f— * ,ncpc  vt  bafis  bf  ad  duo  crura  ab, & af  firquia 
bia  eft  triangulam  redangulum:  Ideo  quaura- 
tum  duorumerurum  bi  , Se  ai  em  zquak  quadra- 
to bafis  ba.  Quadratum  vero  cruris  ai  cfl  1416. 
28090.  &r  quadratuujuBi  elt  608400.  luada  fimul 
. erunt  142  25690.  cuius  radix  quadrata  eft  11926. 
vT  Panlti  audior;  ynde  ab  bafis  crii  paulo  minor 

quam 
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qnam  11926  , quodinn&um  cruri  IM190O. 

►--i  dat  2382 6 7-7:  bafis  vero,  fcu  crus  ib  erit 
780. 

Progr.  4.  Diuidatur  tandem  angulus  iab  bifa- 
riam linea  av»  &quia  ex  propof.  4.  huius  ita  eft 
fumma  crurii  ab,  &r  ai  ad  bafim  1 b,  vt  crus  av  ad 
crus  VB:idco  diuifo  angulo  BAl  bifaria  reda  av  , 
fi  ftatuatur  crus  vb  780.  partium  erit  va 
25852(5  ; cuius  quadratum  eft  567706867.  Se 
iundum  quadrato  cruris  vb  <508400.  partiam  ef- 
ficiet, quadratum  ab  5683  152(57.  cuius  ra- 
dix quadrata  eft  23839  Paul°  magis : vnde 
bilis  ab  erit  paulo  minor,  quam  prxdl&us  nume* 
rps  2 5859  . 

Progrcflus  5.  Cum  itaque  iam  habeamus  dia- 
metrum ab  paulo  minorem,  quam  238 59  — ~ ® 
crus  TB780;  habemus  quoque  latus  polygoni  96. 
laterum.  Nam  bg  eft  hexagonum,quadere  eius  di- 
midium bh  erit  duodecagonum.  Se  huius  dimidij 
dimidium  bf  figura  24.  laterum, 8f  huius  bf  dimi- 
dium bi  48.  laterum  , & tandem  huius  dimidium 
mv  96. Cum  itaque  iam  habeamus  Vb  latus  poly- 
goni 96,  laterum  partium  780.  fi  multiplicemus ' 
per  96.  habebimus  ambitum  totius  polygoni 
74880. 

ProgrefT  6.  SI  ergo  dicas  auream  regulam  ad- 
bibendo ; fi  25.  dant  8.  ideft  3.  Se  ~ dant  I , quid 
74880.  ? Se  faduscomputus  exhibebit  2596 1 ■r'7: 
Quare  polygoni  ambitus  ad  numerum 
babec  , vtpote  ad  numerum  minorem  maiorem 
proportionem,  quam  ad  23961  4* » Se  tanto  maio- 
rem ad  diametrum  ipfum  , qui  eo  numero  25839. 
t-f  paulo  minor  eft : Sed  circumferentia  vtpote 
«xterior  ipfi  polygono  , maior  eft  ipfius  ambitu  : 
Ergo  obtinebit  tanto  maiorem  proportionem  ad 
diametrum  ex  prop.8. 1. 5.  quam  74880.  ad  25961. 

4 , vel  quam  zyad  7.  ideft,  qurm  $4  lm 

Et  hxc  ad  oftendendam  propoficionem  fuffi- 
cfant,  verum  ad  hoc»  vt  videas  pr*cifionenvhu:us 
operationis  ,8e  quam  proxime  ad  verum  accedit 
fiat,  vt  225.  ad  71.  Ideft  quam  5.  Se  -J-4  ad  « , fic 
748301  ad  aliud  . Se  regula  proportionum  inue- 
nies  efte  25840  7-f-"  : Quare  polygoni  ambitus 
ad  numerum  23859  7-4  dicet  maiorem  propor- 
tionem, quam  ad  numerum  25840 Y7*r)  qui  & 
babet , vt  225.  ad  71.  Se  tanto  maiorem  ad  diame- 
trum,qui  eo  numero  23839  —4  minor  e(^»& .tan- 
to maiorem  proportionem  dicet , circumferen- 
da i pfa,  qux  vtpote  exterior  polygono  illo  ipfo 
maior  eft . 

.Quare  circumferentia  ex  hic  quidem  propofi- 
tlone  maior  eiudit  diametro  ftfrripto ftr*Vum  o&a- 
^ja  fui  parte, vel  fumpto  ter  cum  decem  ex  71.  par- 
tibus, at  ex  propof.  3.  huius  , circumferentia  eft 
minor,  quam  diameter  fumptus  ter  cum  fui  fepti- 
ma  parte  . Ergo  inter  has  duas  proportiones  con- 
fiftit,  altera  quidem  tripla  fefquifeptima  , altera 
verb  tripla  fcfquio&aua . 

CORO  LLARIVM,  ’ 

CO^lige  ex  iftis  duabus  propofit Ionibus  3.  8t 
j.  quod  circumferentia  eft  inter  duos  iftos 
terminos  maiorem  3 $--*•»  Se  minorem  Se  ~4 
diametri  - Vnde  fi  diuidatur  circumferentia  per 
y f producetur  numerus  minor,  quam  diameter, 
at  e contra  fi  multiplicetur  diameter  pej  3 y pro- 
ducetur maior  numerus  , quam  circumferentia  i 
Sivero  multlpliceturdiametcr  per  3 -f  4 procrea- 
bitur minor  numerum  quam  circumferentia,  Se  fi 


exi  s;  ±*9 

diuidatur  circumferentia  per  3 4*  proereibitur 
maior  numerus  ,-  quam  diameter . 

EXPENSIO  I.  ’ 

De  circuli  fegmentis  in  figuram  circula- 
rem coaptandis . 

NOn  mediocre  Architc&urat,  quandoque  af- 
fert emolumentum , cxterifquc  fimilibuS 
artibus  diuerforu  circuloru  fegmenta  varia  in  Vn5 
flexam  componere,  vt  molli  quodam  flexu  nullos 
efficiant  angulos : primo  3Utem  docebimus  de  feg- 
' mentis  in  fe  fe  redeuntem  lineam  efficientibus, 
deinde  de  fegraentis  ia  fpiralcm  fe  florentibus  . 

PROBL.  I.  PROP.  VI. 

Segmentum  circuli  duos  circulos  tangens 
ducere , 

Sint  duo  circuli,  fine  contigui,  fcu  fe  interfe- 
cantes  , fcu  quocumque  fpatio  diffiti , feu  ae- 
quales, feu  inrqualcs  ( hic  exhibemus  exemplum 
circulorum  in^qualium,  8rabinuicem  remotorfi  ) 
Ducatur  reda  per  eoru  centra  tranfiens  ci : Hinc 
fumantur  red*  «quales  ic , Se  co  , quar  dimidium 
per  centra  tranfeuntis  c 1 fuperct»  & a centris  Illo- 
rum circulorum  a , Se  p interuallo  ao,  & fg,  duz 
portiones  circulum  educantur  mgh,  8e  moh. 
pundaque  interffdionum  m,  & h retiis  coniun- 
gantur  mat,  Se  mfv  ficut,  Se  hfr  » Se  HAs.&reet. 
qux  f rafeant  per  centra  a,  Se  F : Fadoque  centro 
In  h , circuli  deferibatur  arcus  sqa.  interuallo 
hs,  vel  hr.  fic  fado  centro  in  M alius  arcui  deferi- 
batuf  TPv,qucm  arcum  dico  tangere  circulos  propa. 
fit  os . 


Probatur  . Quia  am,  Se  ao  funt  atquales  addi- 
tis portionibus^qualibus  fi  radijs  ca.  Se  as  rema- 
nebunt «quales  cot«  hs,&  co.  Sed  co  ex  couftru- 
ailone  aequatur  ipfi  of.  Se  ci  ipfi  hr.  . Ergo  hs ,8e 

HR  erunt  «quales  . Vnde  circuli  arcus  centro. m 
traufibic  per  pund*  s,  Se  r .,  Quod  Vero  gi  fic 
«qualis1  ipfi  HR  p»tet ; quia  gf \ 8e  fH  funt  «qua- 
les, xdditk  itaque  portionibus  «qualiqusFR,  8c. 
fi  tota  cf,  & hr  remanebunt  «qUales,  •* 

.*  COROLLARIVM, 

C Vm  verd  circuli  arcus  tangit  alium  arcum, 
adeo  bene  inuiccm  fe  accommodant. vt  nul- 
lum angulum  efficiant*,  vt  fatis  experimento  con- 
fiat: Vnde  etiam  addifees  Iiheam  fpiralem  ducere 
fegmentis  circulorum  produdam  : fi  omnia  Cen- 
tra arcuum  fuper  eandem  redam  colloc  rueris, 
vteft  centrum  h arcussqa.  Alios  vero  modos j 
qui  id  exquifitd  efficiant,  alib  referuamus , cum 
eorum  hic  proprius,  locus  non  fit . 

Oo  PROBL- 
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PROBL.  II.  PROPOS.  VII* 

Lineam  oualem  proprii  diclam  efformare . 

PRzcedens  figura  proprii  oualis  non  eft»  ctim 
non  omnino  ouum  imitetur, quod  altera  par- 
te acutius  cft$  Proptcrea  figuram  exhibemus,  que 
Illum  przcisc  imitetur , & ad  inueniendas  duas 
medias  proportionales  inter  duas  datas  perutilis 
fit. 


Super  ab  * femieirculo  fafto  acb,  a pun- 
Aob  plurimis  chordis  dufiis , vt  bc  , & cart.i 
pundis  extremis  demitantur  perpendiculares,  vt 
cd,  Sc  i pundo  d,  quo  fccant  diametrum  in  qua- 
libet chordam,vtc*  (ex  cuius  extremo  In  diame- 
trum perpddicularis  co  dedu&a  cft ) in  quamlibet 
Inquam  talem  chordam  alia  perpendicularis  de- 
ducatur de:  hatc  enim  fignabit  pundum  e in  qua- 
libet chorda,  per  qua;  aequabili  manu  duda  linea 
oualem  figuram  deferibet,  hanc  autem  apellamus 
oua!en\ex  fimilltudine,  quam  cum  ambitu  oui 
eonfequitur  • 

PROBL.  III.  PROPOS.  VIII. 

f . 

Ope  oualis  figura  inter  duas  extremas  lineas 
duas  proportionales  proijceic. 

SIt  iam  deferipta  lineaoualis  AEB.cuper  lineam 
maiorem  ex  datis  ab,8t  in  ouato  ?ltera  minor 
data  accommodetur  be,  vt  $x  prop.l.lib.4.  Eucl. 
qua;  producatur  vfque  ad  c,  i quo  demitatur  per- 
pendicularis cd:  quia  vero  bea  eft  fada  ex  per- 
pendicularibus d d in  e diidis  , etiam  talis  erit 
duda  db  . Et  ideo  erit  ab  ad  bc,  vt  ec  ad’  fD,  Se 
bd  ad  be  : & ideo  cb,  8c  bd  erunt  duz  media;  pro- 
portionales . 

Probatu r ob  triangulorum  arqul angulorum  fi- 
militudincm  acb,  8r  deb  ob  parallalas  ac,  & de» 
linea  ab  erit  ad  cb,  vt  db  ad  be  . Sed  vt  ai  ad  cb» 
Ita  quoque  ex  Comi),  prop.  8.  elem.  eft  cb  ad  db, 
9e DBad  ie  ; ergo  fune  quatuor  ab  , Se  cb»  atque 
db,  Se  tandem  be  continui  proportionales  • 

COROLLARIVM. 

OVatum  quoque  defcrlbetur,  fi  deferiban- 
tur,  vt  infra  du*  ellypfes,  quarum  maioris 
minor  alis  deferuiat  pro  maiori  axi  minoris  Ellyp- 
fis ; EUypfium  autem  deferiptionem  infra  dabi- 
mus. ' - 

1 ' - , * • r . 


SPiralis  linea  digna  fuit , quar  Archimedis  ani- 
mum alliceret  in  fyi  fpeculationem,  tantum* 
que  geometram  fuarum  proprietatum  propallato- 
rem  haberet , vfus  vero  cius  infignis  cft  in  volu- 
tis capitellorum  in  Archiccdura  prouoluendis  , 
alijfque  fimilibus  ornamentis  . Verum  non  ea 
omma,qu2r  Archimedes  demonftrault  in  medium 
adferemus  de  lineis  eam  tangentibus,  carumque 
. ad  peripheriam , vel  proportione,  vel  squalitate, 
cum  ea  inutilia  fintj  neque  alijs  de  quibus  agen- 
dum, deferuiant : ea  verb  fpeculatus  eft  Archime- 
des j vt  inueniret  lineam  peripherif  circuli  equa- 
icm , ob  quapi  cam  menfurarepoflet , quod  tamen 
aflecutus  non  cft  . 

DEFINITIO  I. 

Linea  fpiraUs  efi  linea  formata  a motu  punftipcr 
femidiametrum j dum  fimidiameterfio  extremo 
puufioiffQrmat  circulum  illis  prdportionaliter  eodem 
t empore  fe  monentibus . 

Sit  ib  femiradius  in  feq.fig.ponaturque  moueri 
per  peripheriam  rdb  eam  efformando  fuo  motu» 
8c  interim  pundum  ab  1 difcedat , & per  femidia- 
metrum  bi  afeendat  id  B,  ita  vtqupt  partes  peri- 
pherice perfecerit  extremum  b,  tot  partes  diame- 
tri perficiat  pundum  ineofemouens,cx  itf.V.g. 
partibus,  in  quibus  diulfus  eft  tam  femidiameter, 
quam  peripheria.*  hic  motus  pundi  deferibit 
fpiram  beegpi  pundatam. 

D E FINITIO  II. 

VOcetur  autem  1 principium  /pira  manens,  & B 
principium  circularis . 

DEFINITIO  III. 

REBa  linea  ib  Jpaeium  fpirale  concluicnKfpa- 
cium  ycro  fpirale  bcpi  primum >tpbd  fi  feejuatmr 
in  Q^fecuudum,  &-ft  poB  completam  reuolutionem 
adhuc  feejuatur  tertium , C fu  deinceps  . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  IX. 

Lineam  /pira! em  in  plano  per  punfla 
defentere . 

DIuidatur  circumferentia  bacd  in  tot  partes 
«quales,  quot  placuerit,  & in  totidem  fe- 
"midU« 
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mliflamtwrf  qui  plute»  erimt  eo  exaAior  erit  o- 
peratio  i V.g.  in  S-  tranaferanturquefingular  Pir- 
tes  femidiametr!  femper  accipiendo  *nam  minui 
in  fingulos  radios  Ar  » & ic,  8r  io,  8r  crc. du- 
Aos  a circumferentia  ad  centrum,  que  impriment 
punfia  ifg,  Ar  cart.  Perca  itaque  puulia  nne 
quab.li  iutalnr jk*a,  qua  erit  qaafitajpiralit . 

Probatur.  Quia  punflum  aefllf.  partibua 
diilans  ab  i in  diametro  ia  fieut  perlpberla  «a 
eft  ij.  partibua  didam  i pungo  n.  Sic  in  radi» 
IC  pii  netam  p iq,  partibus  diftat  ab  i,  ficut  Irrtt 
Iq.  partibus  peripheria!  didat  i ».  Sic  ptinAum 

o j.  partibus  didat  ab  i.ficutperipheria  bxd 
partibus  didat  a >.  Ergo,  cum  eodem  partiam 
dedremento,  tura  clrcutnferentip , tum  diametri 
pnn&a , tum  punfium  n in  eictremo  diametri 
translatum  in  acd,  quim  punAura  aliud  per  Ip- 
fmn  diametrum  afeendendo  i di  in  o,  a,  te  E hee 
putt&a  erunt  in  fpiraii  fuxta  debuit  ,.  quod,  ii  ie. 
eundum  ambitum  fpiralia  exoptemus,  prolun- 
gtrHur  diametri,  « lq_.  * partes  fe  eodem  exetf. 
fu  fuperames  es  hi  transferantur  fuccefliuc  ia 
diametros  prolongatos,  & per  ea  punAa  flexa du. 
catur,  quae  erit  roiuta  In  aiias  cifaamuoiutiones 
promota,  ‘-.'“PP 

THEOR.  LEMMAT.  J.  PROPCH.  X. 

* 'Si  omnium  circulorum  squali  iiminutionc 
dccrcfcentium  arcus  finguli  componantur 
integrabunt  dimidium  ambitum  totius 
maxtms  peripberis , C*  dimidium  ma- 
ximi arcus.fi  veri  4 progreffionc  termi- 
nus primus  excludatur , tunc  minus  erunt 
dimidio  ambitu  eadem  maximi  arcus 
medietate  • 

.1  y 

TRxaflumpt.  fupponendnm  eft  fingulas  pe* 
npherlas,&  earum  partes,  quarum  diametri 
fe  «quali  augmento  fuperant , fe  etiam  inuiceni 
zqaaii  augmento  foperare , & etiam  fubtenfas  II» 
lis  partibus  fe  fuperare  «quali  augmento  . Ratio 
eft  , e*  4J. 44. 45-  tertij  Elem.  Siquidem  ita  in- 
aicemfunt  peripheri*  , 8e  radij  * & corda:  ar- 
cuum fimilium,  & arcus  fimiles,  vt  diametris 
Cum  ergo  diametri  arquall  fe  fuperant  augmento» 
etiam, 8t  arcus,  &cord«,  & peripherix  «quali 
augmento  fe  fuperabunt ; Ideo  in  figuri  ah  cdn» 
arctas  fimiles  fint  * ae.  bc,  «e cd  fimiles  fint,  cor- 
dae > 8r  arcus  fexquaH  augmento  fuperabunt. 
Quod  diametri  ox , Oi,  cc,  od  fe  arquali  augmen- 
to fuperent. 

Sit  itaque  diuifa  peripheria  8.  circulorum  fiml- 
Jiter  dccrefcentiumin  partes  8.  8c  ex  fingulis  ac- 
cipiatur vnicus  arcjis  V.  g.  ae,  ic,  &cd  » & cxt. 
Dico,  quod  partti  dtrefcentcs  ifl*  facient  femi* 
fircttluum  aeh  t & injkper  dimidium  arcu t maximi 
ac . 

Sic  fi  fit  diuifa  peripheria  1 6.  circulorum  arqua- 
li  diminutionc  decrefcetm  in  partes  1 6.  Et  e*  An- 
gulis pertpherijs  accipiatur  vnicus  arcus  , & 
omnes  ifti  arcus  16 .decrefcentes  ponantur  fimul. 
Affero»  quod  facient  Uncam  aquali  femigyro  maximo, 
cir  tnfupcr  dimidio  maximi  arcus  . Nam  arcus  fin- 
guli  fint  partes  »4  Ergo , vt  deficiant  «qualibus 
t6,  decrementis  finguli  deficient  1 -f » & ftabit 
progreflus  Arithmetico*  decref.  »4.  1*  • *?• 


X 1 S.  1£! 

*r  ? 16  £,ij.  ij  £,  t2. 10  -7,9.  7 £,5.4  J, 

j.  I £,0 , qui  onines  efficient  numerum  204.  at 
vero  maximus  circulus,  cuius  vnica  pars  decima 
ferta  confiat  14.  parricidis, eft  J84.  cuius  medie» 
tas  eft  191.  Quare  dimidius  gyrus  eft  19».  parti  * 
cularum  ; &r  arcus  decrefcentes  font  2 04.  nempe 
II.  particulis  amplius  , qua»,  funi  dimidiati  pars 
decimafcxta  gyri  maximi ; qux  conflat  24.  parti- 
culis* 

Si  vero  pars  decima  fexta  maximi  gyri  excluda-. 
tur : tnne  erunt  reliqui  arcus  decrefcentes  minus, 
quam  femiperipheria  maxima  11.  particulis, erunt 
enim  tantum  180.  particuJ* , 8e  deficient  12.  ad 
192.  dimidium  gyrum  maximum,  cuius  decima* 
fexta  pars  eft  24.  particularum . 

Ratio  eft  petenda  a propof.9.  de  propor.  nu- 
mericis  Arithmet.Trad.14.vbi  oftendimus  maxi- 
mum terminum  voitum  primo  facere  totam  fum- 
mara  progrefltortis  Arithmetica:, fi  multiplicetur 
per  dimidium  numerum  terminorum,  fiue  autem 
terminus  primus  1 £ ,&vkimus  24.  per  eundem 
numerum  dimidium  terminorum  8.  multiplicetur 
feorfim,8r  faciant  12. 192.  & deinde  ia  ynam  fum- 
mam  redigantur,  fiue  fimul  vniantur, & poftes 
multiplicetur  per  S.ide  num.fitao^.vt  pr.2.1,9.el. 
. "Numerus  vero  24.  per  1 5,' numerum  termino- 
rum  dudus  facit  totum  circulum  niaxbfium . 
Vnde  per  dimidium  8.  dudus  efficiet  dimidium 
circuli  ex  propof.17.  fib.7.  cum  fint  Tta  multipli- 
cati 8.  ad  itf.vt  geniti  192.  ad  584.  Ergo  Progref- 
fioriis  Arithmeticx  fumma  erit  maior  circuli  ma- 
ximi dimidio  i92..nemp«  genito  ex  multiplicatio- 
ne maximi  termini  24.  per  numerum  dimidium 
ter  minor  u in  termino  primo  1 £,  fed  multiplica- 
to per  eundem  dimidium  terminorum  numerum 
8.  qui  gignit  ix.Quia  fi  itf. multiplicando  i£  facit 
tq,  ergo  8.  eundem  1 -7  multiplicando  faciet  1 2. 
cum  ita  ex  propof.17.  lib.7.  fit  8.  ad  16.  multipli- 
cati, vt  12.  ad  24.  geniti.  Itaque  Progrcffio 
Arithmetica  erit  maior  dimidio  circulo  maximo 
ipfo  primo  termino  I £ in  8.  multiplicato,  & fa- 
do  ia.  qui  eft  dimidium  maximi  termini  24.  quod 
verificatur  in  progrcflionibus,qu*  incipiunt  a ni- 
hilo, vt  propofita  , ’ 

T . A • . 


Quadere  fecunda  pars  quoque  patet;  nam  ex- 
cltifo  i colledione  omnium  maximo  termino.cx- 
clpditur  ne  dum  dimidium  maximi  termini  ipfius» 
quo  fuperabat  ambitum  fcraicirculi ; fed  etiatn 
aliud  dimidium , nempe  totum  maximum  arcum» 
vnde  i feralcirculo  eadem  medietate  illius  deficit. 


Oo  » 


THEOR. 


tgi  T R A C T A 

THEOR.  LEMMAT.  II.  PROPOS.  XI. 

‘Summa  omnium  arcuum, cuiufcumijuecir* 
culi  Arithmetici  decrejcemtam,  fi fuccef- 
fio  decrementi  fit  infinita , aquat  femii 
circulum . 

Sint  arcus  ab,  &r  bc,  & cd,  & fubdJuldantur.vei 
intelligantur  fubdiuifi  in  infinitum . Dico» 
quod  hxc  progrefiio  arcuum  decrefccntium  c* 
quat  fcmicirculum  • 

A • 


• prob.  Quo  fueceffio  areuC  numero  eft  maior, 
«6  maximus  terminus  eft  minor  V.  g.  fi  femidia- 
meter oa  fit  diuifus  ia  8.  partes, erunt  ofto  circu- 
li decrefctntes,&  e*  eis fingulis  odo  arcus, & 
terminus  maximus  ab  . Verum  fi  fint  1 6.  partes 
In  radio  04  arcus  erunt  i fi.  & ideo  maximus  arcus 
AI  dimidio  minor.  Quamobrcm quo  maior  erit 
fubdiuifio  radij , & ideo  circulorum  decrefceo- 
tium  fueceffio  maior  » eb  minor  erit  differenda, 
qua colledio omnium  arcuum  excedit  dimidium 
circulum  includendo  maximum  8c  incipiendo  ab 
A»  ita,  vt  fint  termini  ab  , 8t  bf,  & cg  . Et  tantb 
minor  erit  quoque  differentia  ; qui  exclufo  maxi- 
mo termino,  & incipiendo  ab  x,  vt  fint  xi,  BC,Jfc 

8f  c d»  collc&io  arcuum  decrefccntium  dcfi- 
ciri  lemicircuio.  Ergo  fi  ift*  feries  infiniti 
crefcat  numero, infinita  erit  diminutio  differentif 
qua  deficit  ^1  fcmicirculo : fed  la&a  infinita  dl- 
minutione  fubdiuidendo  tandem  vltimns  termi- 
nus quantitatis  acquiritur, & abfumitor  Jpfaqoj- 
titasex  propof i)  Trad  ifi.  part  i.  Ergo  diffe- 
rentia eius  poft  infinitam  fubdupiam  diuifionem. 
fit  nulla, & fic  $quabiturjfiuc  progreffio  maximum 
terminum  includat,  fiuc  excludat  toti  femiclr- 
culo. 

' THEOR.  I.  PROPOS.  XIL 

. - . ' : - 

• Spiralis  fenfibilis  e fi  linea  infinitis  circulo- 

rum fegmentis  fenfhltbus  fuccefjtui 
minoribus  coagmentata . 

■j 

• |)Rob.  Ita  eft  at  arcus  ad  tc  diametri  portio; 

1 ncm,vt  xa  ad  bb,  & fi  fubdiuidator,  ita  erit 

fubdiuifi  circuli  portio  ad  fubdiuifi  diametri  por- 
tionem, vt  at  ad  ei»  & rurfus  portio  fuee  fubdl- 
uifa circuli  ad  aliam  fubdiulfam  portionem,  vt 
diametri  arcus  at  ad  portionem  c Oc  fic  femper 
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in  infinitum : fed  at  efl  maior.  quamcT,cum  pe- 
ripberia  fic  maior  , quam  radius,  & confequenter 
omnes  eius  partes  proportionales  erunt  maiores, 
quam  proportio na  1 cs  ipfius  radi)  : Ergo  ex  Co- 
roll.i.  propof  ia.  lib.y.  etiam  omnes  arcus  quo- 
qub  decremento  diminuti  erunt  maiores  , quam 
partes  diametri  fimilicer  diminuta: . 

Probatur  nunc  principaliter  propofitio  . Nam 
qu6  arcus  funt  minores, c magis  bx  arcus  intimus 
accedit  extimo.  Ergo  fi  fint  minores  vitra  om- 
nem  fenfibilitatem,  tanto  magis  bx  minor  longi- 
tudine vitra  omnem  fenfibilcm  fidus  accedet 
ad  arcum  extimum  ea  V.  g. arcus  diminuatur  fub 
dupla  longitudine  , Sc  fiat  i q^,  accedet  quoque 
fubduplo  ipacio  ad  sa,  & fic  de  alijc  in  infinitum 
minoribus  , cumque  lemper  fit  maior  quacunque 
diuifione  proportionali  prefiiu, arcus,  quam  por- 
tio diametri,  dccrefcct  femper  magis  portio  dia- 
metri minor,  quam  arcus  maior.  Vade,  fi  dimi- 
nuitur vitea  omnem  fenfibilitatem  fpatium  inter 
a,  & e , tanto  minus  crk  fenfibilc  fpatium  xa»  fic 
bb  . Quod,  fi  eft  vna  linea, vt  fpatium  fcnfibilttcr 
non  mediet  inter  e,  & a : Ergo  (pira  BA  inter  il- 
los ga  , fic  bx  incedens  ctit  idem  cum  ipfis  (altem 
quoad  fenfum  • 

COR  P Jm.U*  MVAfi  I 

*rjlac  eft,qu6d  fi  affijmatur  magna  aliqua  pro- 
X 1 greffio  Arithmetica  per  intcruallum  i pro- 
cedens , fic  eius  vltimus  terminus  reperiatur  cx 
Tr.i4.p.».  Propof.ij.de  proportionali:.  &r  ex  In- 
de omnia  fummaex  propof.p.elufdcm ; hxc  fum. 
ma  proxime  exprimet  Spiralem, fi  vero  maximus 
terminus  multiplicetur  io  fe  exprimet  circulum . 
Sic  fi  pu.etur  diuifus  circulus  in  a )6.  partes,qua- 
rum  lingula:  »5 6.  particulis  conflent, vt finguli 
arcus  vna  particula  diminuatur . Arcuum  decre- 
fccntium fumma  erit  13896.  at  vero  petipheria. 
cuius  1)6.  partes  fingulf  ijd.parttculis  conftant, 
& medietas  partis  vnius  118.  erit  particui arulu 
6f ) 36.  quarum  medietas  eft  31768.  que  fubdu&a 
i fumma  arcuum  dat  pro  refidaoia8.acmpevaam 
dimidiam  ex  particulis  x)6.  nimirum  T * co- 
rius peripherie. 

THEOR.  II.  PROPOS.  Xlll. 

\ ;»  • *.♦ 

Spiralis  aqualis  efi  generanti  fcmicirculo  in 
fua  circumuolutione  integra . 

PRobatur . Arcua  fe  diminuentes  ArltftmetiJ 
ca  proportione, tc  interiore,  fimul  fumpti, 
& exteriores  fimul  item  fumpti  femper  accedunt 
pugis  ad  femicirculum , quanto  magis  multipli- 
cantur, fedquanth  magis  multiplicantur  , tanto 
maeis  accedunt  ad  fpiralem . Ergo  fi  in  infinitam 
muJtipIiceatur  accedent  fimul  ad  femicirculu^ 
ad  fpiralem. Ergo  fpiralii  cum  fcmicirculo  ciufdl 
longitudinis  erit . Patet  confeq.  quia  arcubus  ad 
hoc  vt.equct  fpiralcjflr  fiant  fpiralii  multiplicatio 
f «ofimta  fubmultipJcxdceft,  vtpreced.pr.  & eo- 
rum fumme,  vt  euandant  fimul  equales  femictr- 
culo  ex  propof.11.  multiplicatio  infinita  detft  . 
^r§°  e*  e»de»,fi  **fc  pttftitaprffupponatur  eua- 
dent  fpiralis.&fumma  arcuum  decrefccntium  e- 
quales  fcmicirculo . 

H*e  propof.  e 11  audacior.quam  antecedens,  fed 
& nd  placeat  alicui,  apleKturpri«rd.i)uf  fufficiu 
EXPEN- 
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EXPENSld  IV. 

De  Linet  Qutdrtlrice. 

LlaeilQuuintrlx  , qua ra  id  circuli  quadra* 
Koram  excogitauere  Di  noft  ratus  , Se  Nico- 
mede»,®* Pappo  lib.4.  Mirabilia  eft , plurimofq; 
▼fas  iQ  Geometrica  obcinet,ldeoque  non  eft  prp- 
termiaenda . 

definitio 

f\yadratrix  cd  linea,  quam  proportionali  motu 
radius  dutlur  per  circumferentium , & ptr- 
fendienlaris  per  diametrum  fe  interfccando  produ- 
cunt. 

Hoc  autem  ex  ipfa  deferiptione  patebit 

. . 

PROBI.  I.  PRO P OS.  XIV. 

Quadrairicem  lineam  icfcribcrc  . 

FAcilior  modus  Geometrici  Quadrandi  circu- 
lum eft  linea  Quadrat  rix,quam  deferibit  Cla- 
tilos  lib. <5. Elementorum  ad  finem  iuxta  antiquos, 

& lib. 7.  Gfcometr.  prad.  Modus  autem  deferi- 
bendi  talis  eft . 

Centro  b fiat  portio  circuli  maior  quadrante 
acu.  Et  fit  quadrant  8AC{  cuius  circumferentia 
dinfdatur  in  tot  numero  partes , in  quot  radius 
K quo  plures  erunt»  ebexadior  erit  deferiptio) 
nos  diuifimus  In  10.  partes, quarum  aliquae  dia- 
metri, in  diametrum  ba  prolungatam  in  1,  & ali* 
circumferenti*  quadrantis  ac,  in  ipfam  pariter 
prolungatam,  vt  ch  infuper  fignatx  fuere  . Du- 
cantur  deinde  radij  i centro  b,  ad  circumferentiae 
finguias  partes,  vt  v , Se  h,  & a diametri  fingulis 
partibus  perpediculares  ipfi  radio  ba,  vt  funt  DE, 

& ox,  8e  czt.  educantur  donec  terminent  in  Gn- 
gulo»  radios;  prima  in  primum,  vt  de  fecunda  in 
fecundum,  & cpt.  Deinde  xquabili  manu  per 
pun&a  terminationum  ducatur  flexa  aefg,  hzc 
enim  erit  linea  quadratrix . Ideo  verb  prolunga- 
uimus  ab  f in  g,  quia  cum  f nequeat  reperiri,cum 
radius  fit  idem,  ac  perpendicularis  : reperitur  ta- 
men inueniendo  punda  infra  ipfam,  qualia  funt 
V,i*c,  quzpunda,  quo  erunt  plura,eo  quadra- 
tricis  curuitatem  ex  aditis  prodent  • 


EXIS  w 

Probatur . Quia  quadratrix  eft  linea  , quam 
diametri  per  circulum,  Se  perpendicularis  ipfi  per 
Ipfuin diametrum  motus  proportionalis  efficit, ita 
vt  tot  partes  perpendicularis  per  diametrum  fuo 
motu  confiriat»qtiot  raJiu»  per  circumferentiam: 
fed  interfedioncs  aflignatx,  per  quas  quadratrix 
ducitur  tales  funt  ea  cifedionc  : Ergo  ea  punda 
in  quadratrice  funt  . 

AJia  deferiptionem  linea:  Qua  Jratricls inucnit 
in  fua  Cviomatliia  Vincentfus  Leotaudus  Dei- 
phinas , de  qua  etiam  acuti flime  infignes  proprie- 
tates demonftrar,  eft  autem  eadem,  ac  antiqua, 
fjd  audior,  ne  dum  circuli  quadrante  deferipta: 
fe  toto  circulo  fuis  radijs  interfedioncs  prxben- 
bente,  quam  fic  deducit  prxdidus  audor.  Cen- 
tro  a deferibatur  circulus  cuiufcumque  magnitu- 
dinis, 5r  in  plurimas  squales  parces  diuidatur  in- 
cipiendo» p(  nam  quo  plures  erunt  co  exadior 
erjt  deferiptio)  per  quarum  fingulas  a centro  a 
radij  emitantur,  vt  ap,  ab,  Se  czt.  Tum  diameter 
fa  in  partes  zquales  inufccm  tot , quot  in  circu- 
culo  deflignat*  fuerunt  diuidatur , Se  per  fingulas 
dfulfiones  perpendiculares  erigantur,  vt  cd,  Se 
czt.  Etenim  ift*  initio  fado  ab  ap  radio.  Se  pri- 
ma parallela  cd  fuccefliue  fe  interfecabunc , cum 
radijs  V.  g.  in  pundis  n,  & v per  totum  dimi- 
dium circulum;  Se  idem  dicas  de  parallelis,  8e  ra- 
dijs ad  alteram  partem  cirCuli  fucccffiui  fceUon- 
gantibus  a przdido  radio  ap  . Per  iftasergoin- 
terfcdionesfucccfliuas  ducenda  eft  manu  rqua- 
bill  linea  flexa  pundata  shl,  qu*  erit  quadratrix 


Ex  deferiptione  Quadratricis,  linearum, & cir- 
culorum, quj  eam  fccant  nomina  , Se  definitiones 
'licet  haurire. 


DEFINITO.  v* 

Circulus,  & radius  generans  efl  ille , tpti  adfite- 
tur  i u fecunda  deferiptione  ad  totam  Quadra- 
tr  ie  m deferibendam . 

Talis  eft  Radius  ar..  Se  circulas  pasf  . 

DEFINITIO  H. 

Cintrum  quadratricis  idem  ef! , ac  circuli  gene- ' 
rantis  < 

Tale  eft  centrum  A . ' 

' . DEFINITIO  III. 

AXls  quadratricis  efl  retia , qua  in  rerticd D» 
quadratricis  terminat,  & deinde  ad  alteram 
partem 
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■pvrtim  ia  infinitam  prodaeitur , & Quadratricem  in 
duat  parttf  euroas  dirimit  • Cuius  pars  inter  centrum 
circuli  generantis  , & verticem  intercepta  vocatur 
B-iJis jeu  Sagitta. 

Tali*  eft  kq^»  quae  hinc  terminat  in  verticem  H 
inde  ado^in  infinitum  procedit»  cuius  pars  ah 
Sagitta, fcu  Bafis  dicitur  . 

DEFINITIO  IV. 

ATplicau  funt  linea  perpendiculares  ipft  axi 
v irin  ane  in  Quadratricem  dcfinentts>  & Vri- 
tnaria  intereas  cR  portio  diametri , qua  intra  qua- 
dratricon  concluditur . 

ltaqne  applica  erit  ml,  & primaria  erit  zy,  quf 
Cranfic  per  centrum  a ; eftque  portio  diametri»** 
perpendicularis,  quae  ab  ipfa  Quadratrice  inter- 
eluditur.  ~ ' 

PROBL.  n.  PROPOS.  XV. 

Dato  centro  quadratricis , eittfjue  ordina- 
tirn  quacumque  applicati  ipfam  qua- 
dratricem totam  defcribcrc. 

DA  tum  fit  fatur*  Quidratricis  centrum  *.8f 
applicata  quacumque  il,&  oporteat  totam 
quadratricem  deferibere . 

Centro  a per  verticem  L applicat*  el  tranfeat 
circulus  pun&atus  lkm  • Tum  hic  arcus  lkm 
interceptus  in  partes  inuiccm  «quales  fecetur » 
ficut  ,&•  applicata  el  parem  multitudinem  partiij, 
ac  arcus  interceptus,  obtineat  j hxc  in  pun&ls  e, 
8co,8cczt.  circulus  vero  in  pundis  ic,  n,  8r  c*t. 
Defii  netur  itaque  ad  has  circuli  partes, radij, quos 
parallela;  a partibus  applicate  edov,  8e  cxt.  pro- 
deuntes fccent  in  D,v^f  alijs,  Se  hxc  punda  erunt 
ad  quadratricem  . Et  ad  hoc,  vtvlterius  produca- 
tur'Ipfa  Quadrat  rix  vitra  L,  & m partes  «quales, 
acpr*di&z,  vfque  quo  polTunt  replicari  in  refi- 
duo  arcus  LQ^fignentur  ficut , 8e  par  multitudo 
partium  «qualium , vt  eo  in  applicata  prolungata 
extra  Quadratricem  numerentur.  Namfucceffiux 
interfedioncs  parallelarum, & radiorum  erunt  ad 
Quadratricem , vt  in  figura  ipfa  videre  eft  • 


culus  generans  rbp  in  partes  «quales  a radijs 
produ&is  diuiditur,  Se  tot  numero , tum  femicir- 
culi , tum  diametri  partes  erunt : Ergo  eodem  pa- 


do,  ac  fi  circulus  primarius  v&  generans  re r,8c 
diameter  ariI»  partes  «quales,  drpari  numero  di- 
uifus  fuiffet.puuda  in  qtiadratrice  dabuntur . 

Dices . Potent  occurrere , vt  arcus  lq  vltima 
pars  non  fit  «qualis  exteris  arcus  kl* 

Refpondctur  vltiinam  partem  in  (^terminan- 
tem in  Quadratrice  non  eflc  ncccffariam,  ficut  nec 
vltima  pars  diametri , quz  terminet  in  r:  quia 
parallela  ipfi  AQ.radio  duda  abr  non  poccit  occur- 
rere radio  aq»  vt  patet , cum  fit  ipfa  eadem  • 

' ‘PROBL.  III.  PROPOS.  XVI. 

Radio  ad  quemcumque  angulum  ad  axem 
conflnuto  per  drffi gnatum  in  eo  quod» 

. " ’ cumque  pitnfium  deducere 
Quadratricem . 

1,N  eodem  Schemate  dudus  fit  radius  am  ad 
axem  pa  faciens  angulum  cap»  Se  afiignatum 
in  eo  fit  pundum  m . 

Per  pundum  m ducatu?  circulus  mkl.  Se  ab  eo- 
dem axi  perpendicularis  em  , qax  erit  applicata . 
Vndecum  obtineas  applicatam  em,  Se  centrum  a 
deduces  per  m datum  pundum , & io  dato  radio 
am  Quadratricem  ex  prxe.  propof. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVII. 

Dato  quouts  Quadratricis  (unclo , O*  cen- 
tro , punctum  } diametro  oppofitum 
ajjtgnare . 

DAtum  fit  quadratricis  pundum  v , cni  opor^ 
tcat  aliud  i diametro  oppofitum  definire  . 
Per  centrum  a agatur  ab  V linea  , Se  per  centrum 
a,  radius  generans  RAF,  ad  quam  ab  v pundo  da- 
to perpendicularis  ducatur  VT.  A pundo  t igi. 
tur  fumatur  ti  «qualis  generanti  femidiametro 
RA,  Se  ab  i perpendicularis  demittatur  occurrens 
lincT  va  produdp  in  s.  Se  interfedio  s erit  in 
Quadratrice . 

Probatur  . Nam  tot  partes  «quales  enumerare 
debet  arcus  rzbpos  , quot  dinumerat  diame- 
ter RTi,vt  parallela  is  fecet  radiu  vsried  femicir- 
culus  additus  zpsconftituit  radium  ts.  Ergo  fe- 
midiametcrTi  pundum  i deflignabit.  Siquidem 
iuxta  documenta  propof.  14.  huius,  tot  partes 
debent  fieri  in  fcmicirculo,  quot  in  femidiame- 
tro generante . f 

COROLLARIAM 

Hinc  patet  etiam  modus  continuandi  io  maxi- 
mam diftantiam  Quadratricem . Quoniam 
pundis  datis  d,  v,  Se  cxt.  punda  oppofita  m,  s re- 
peperiri  poterunt , per  qu«  producatur . 

' X A. 


THEOR 


D E F L 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVIII. 

Perpendiculares  d Quadratrice  ad  axem 
deduci*  ita  funt  ad  totum  diametrum , 
vt  arcus  d radio  interceptus,?!?1  axi,ad  to- 
tum femicirculum  . 

Sit  quadratrlx  mhl  , & a centro  eodem  a eluf- 
dem  fig.  ac  prarced.  tum  circuli»  tum  quadra- 
tricis  educatur  radius  ac  » & a punfto  m , quo  fe- 
cat  quadratricem,  demittamur  applicata  em  . Dico 
ita  efie  hanc  applitata  em  ad  totum  radiumfpt  areut 
9c  ad  fcmielr culum  . 

probatur  ex  eflfe&ione » vel  defin.  I.  Qualis 
pars  eft  arcus  ve  femicirculi  talis  pars  eft  az  fe- 
ni idiametri . Ergo  ita  erit  arcus  bg  ad  femicirculu 
vt  az  ad  radium;  fed  applicata  em  eft  zqualis.cum 
(it  Inter  parallelas  fpfi  az  . Ergo  etiam  applicata 
em  ita  erit  ad  femidiametrum»  vt  arcus  pg  , ad  fe- 
micirculum, vel  etiam  conaeitendo  diameter  ad  ap- 
plicatam» vt  femicirculus  ad  arcum . 

".N 

COROLLA-ai  vM: 

Hinc  enafeitur  .efle  quoque  applicatam  ad 
applicatam  , vt  circuli  arcus  ad  arcum  ab 
applicatarum  radijs,  vfque  ad  axem  APdedu&um. 
Namque  omnes  applicat;  habent  eandem  propor- 
tionem ad  diametrum, quam  arius  intercepti  a ra- 
dijs per  verticem  applicatarum  tranfeuntibus 
obtinent  ad  femicirculum  V.  g.  in  fig.  fequenti 
am  eft  ad  radium,  vt  arcus  aCk  ad  femicirculum, 
& EL  eft  ad  radiu,vt  arcus  ck  ad  femicirculum, er- 
go conuertendo  radius  eft  ad  FL,vt  femicirculus  ad 
arcum  ck  quare  ex  atjuo,  vt  ma  ad  lf,  ita  arcus 
ack  ad  arcum  ck  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIX. 

Arcus  ab  extremo  applicat*  duftus  eft  ad 
apphcatam,vt  radius  ipfius  ad 

fagittam.  , 

Sit  fagitta  db  applicata  ma,  circuli  arcus  ack, 
Be  diameter  eius  AZ>,qui  prodeant  ab  extremo 
a.*D/Vo  ita  cfie.  ‘Arcum  ack  ad  applicatam  ma, 
vt  radius  ad  ad  fagittam  db  . 

Probatur.  Per  reduftonem  ad  impoflibilc. 
Nam  fi  non  eft  ack  arcus  ad  ma  applicatam , vt 
radius  ad  ad  fagittam  d»  ; erit  forte  ad  njaiorem, 
qua mipfa fagitta  . Sit  ergo, fi  ita  placet  ack  ad 
ma,  vt  ad  ad  di  maiorem,quam  BD. 

Cafus,  8e  Progrefius  i . Quoniam  ergo  eft  ex 
aduerfarijs,  vt  ack  ad  am,  ita  ad  ad  di,  8e  vt  pro- 
pof.4?.  lib.0.  eJcment.  fit  quoque  arcua  ack  ad 
hfi  arcum  , vt  ab  ad  radium  DI . Confequenter 
proportio  arcus  ack  ad  am  applicatam,  & Ack  ar- 
cus ad  arcum  hf!  erueadem  proportio,  ex  prop. 

1 6.  lib.5.  cum  fit  eadem  proportioni  terti*  ad  ad 
di  . 

Quatnobrem,  cum  eadem  quantitas  arcus  ac* 
ad  duas  am  radtj,  &r  HFI  arcus  eandem  dicat  pro- 
portionem» cx  9.  lib. 5.  erunt  iouicem  arcus  hfi. 
Se  applicata  am  zquales  . 

Progrcff.  a.  Deinde, cum  ex  anteced.  Coroll, 


EXIS.  2.91 

fit  arcus  ack  ad  arcum  ck  % vt  applicata  am  -id  ap? 
plicatam  flA  Idem  arcus  ack  ad  minorem  arcufn 
ck,  vt  arcus  hfi  ad  arcum  minorem  if,  eflee  con- 
fequenter eadem  proportio  ex  16.  lib.J.aiplicar; 
am  ad  fl  perpendicularem, & applicatam , vt  ar- 
cus hfi  ad  arcum  minorem  Fi,cum  (it  eadem  pro- 
portio» qu*  ack  ad  arcum  minorem  ck.  Cum 


ergo  fit  am  applicata  ad  applicatam  lf  , vt  arcus 
hfi  ad  arcum  minorem  fi,  erit  etiam  permutan - 
do  applicata  am  ad  arcum  Hf  t maiorem  , vt  appti- 
cata  fl  ad  arcum  minorem  P! . Sed  ex  primo  pro- 
grefi.eognoulmtis  efle  am  zqualem  ipfi  arcui  hfi: 
Ergo,&  applicata  lf  efTet  zquaiis  arcui  rr,  quem 
^ fubtendit,  , quod  eft  abfurdum.  Non  erit  itaque 
ack  ad  ad,  vt  am  ad  di  . Cum  ergo  non  fit  am  ad 
maiorem  di»  erit  'fort£  ad  minorem  . 

Cafus  i.Progrcfl*.$.Arcus  itaque  ack  fit  ad  am 
applicatam,  vt  radius  ad  ad  aliquam  dl  minorem, 
quam  fagitta  DB;&reodc  modofequetur  abfurdum. 

Siquidem  ab  aduerfarijs  ponitur  arcus  ack  ad 
applicatam  ma,  vt  ad  radius  ad  radium  dl,  & pro- 
p0f.4f.lib.tf.  element.  vt  ack  arcus  eft  ad  arcum 
VPL,  ita  eft  ad  radios  ad  radium  dl  . 

Quadcre  cx  Itf.  lib.f.  erit  eadem  proportio  ar- 
cus ack  ad  diametrum  Ad,  8e  arcus  ack  ad  arcum 
XPV , cum  fit  eadem,  ac  tertia  proportio  ad  ad  Dl; 
cumque  idem  arcus  kCa  ad  duo  applicatam  ma,& 
arcum  lpv  eandem  dicat  proportionem  , eflent 
DA  Se  arcus  vpl  zquales  . 

ProgrefT.  4.  Deinde  cum  ex  anteced,  fit  arcus  • 
ack  ad  arcum  minorem  KC,vt  applicata  am  ad  ap- 
plicatam pl»  Be  iddm  arcus  ack  eam  proportio- 
nem dicat  ad  arcum  minorem  ck,  vt  arcus  vpl  ad 
arcum  fe  minorem  pl,  eflet  confequenter  eadem 
proportio  cx  itf  lib. 7. applicata*  AMid  FL,qu;vPL 
arcus  ad  arcum  minorem  PL  . Quapropter  per- 
mutando i ita  efiet  am  ad  vpl  arcum , vt  FL  adiP  : 
fed  applicata  am.  Se  arcus  vpl  oftenfi  funt  zqua- 
les in  j.  progr.  Ergo  etiam  fl  , & arcus  lp  eflent 
zquales,  quodnon  poteft  efle  ; nempe,  qu6d  tan- 
gens fit  zqualis  arcui,  cuius  eft  tangens  . 

Cdm  itaq;  arcus  ack  no  poflit  efle  ad  am  appli- 
catam, vt  diameter  ad  ad  maiorem  or,  quam  fit 
fagitta  DB  ,ex  pruno  cafu,  neque  ad  minorem  ex  s. 
cafu  dl  f Radius  ad  erit  ad  zqualem  ipfi  (agittz 
db,  taliter  qualis  eft  arcus  ack  ad  applicatam  am, 
quod  erat  probandum . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  eft  , (Pquando  contingat  applicatam  efle 
idem,  ac  diametrum  alicuius  circuli,  vc  eft 
Dx  ipfig,  feq.quadranusxr.quod  radius  ille,&  ap- 
plicata fit  media  proportionalis  inter  (agittam>& 
qnadrantem  : itaque  eficDB  fagitta  ad  applicatam 
dx,  vt  eadem  ox  radius  quoque  ad  arcum  xy  , qui 
eft  quadrans,  Sc  c contra  r anner  tendo  quadrantem* 
xy  efle  ad  diametrum  xd  , vt  idem  xl>  applicata 
quoque  ad  fagittam  db  • 

COR- 


1 


tractatvs  xvfri. 

vc  eft  da  fagitta  ad  dh  , feu  «qualem  EC  applica- 


COROLLARIVM  11.* 

Hinc  quoque  enafcitur  , quod  fi  fagitta 
Quadratricis  ftatuatur  fcmidiamerer  ali- 
cuius circuli,  diameter  dx,  erit  «qualis  qua- 
dranti  illius  zb  . Nam  probatur  iuxta  tenorem 
praecedi  pr.  & Coroll.qubd  cum  fit  arcus  xy  ad  dx 
applicatam,  vt  dx  ad  radium  db  , 8r  fit  quoque 
ex  propof.  4$.  lib,  6.  elem.  arcus  xi  ad  arcum 
Z*  , vt  radi j dx  ad  radium  dz  , feu  db  fagittam 
quod  confequentcr  fit  eadem  proportio  arcus  xy, 
qui  cft  quadrans  ad  quadrantem  zb,  qua;  cft  eiuf- 
dem  arcus  xyad  radium  xd,  cum  tertiae  propor- 
tioni fit  eadem  radi/  x D ad  radium  dz  , quare 
cum  idem  arcus  xy  ad  duas  quantitates  femidia- 
metrum  xd,  8e  zb  arcum  eandem  dicat  rationem 
erunt  arcus  zo,&  femidiameter  dx  arquales  / cum- 
que zb  (it  quadrans  dx  quater  afTumpta  circulum 
«quabit,  cui  fit  fagitta  bd  radius . 

COROLLARIVM  III. 

INfuper  colligitur  quoque  ex  eodem  argumen- 
to, &r  fig,  prarccdquamcumque  applicatam  rv 
effe  arqualem  arcui  Tb  per  verticem  b dudi ; cui 
fagitta  quadrat  ricis  pro  radio  deferuiat . 

Quoniam  enim  ex  pr*ced.  cft  radius  d v,ad  fa- 
gittam bd,  vt  arcus  H v ad  applicatam  r.v,  Ar  a reus 
rv,  ita  eft  ad  arcum  tb,  vt  diameter  vbad  diame- 
trum TD.feu  fagittam  ID  arqualem  erit  quoque cx 
\6.  lib.5.  arcus  BV  ad  applicatam  1,  V ( cum 
eidem  proportioni  Dv  ad  bd  dicant  confimilem 
proportionem)  vt  arcus  HV  ad  arcum  tb:  Cum  er- 
go idem  an  us  mv,  tum  applicatx  rv,  tum  arcui 
bt  eandem  dicat  proportionem  arcus  bt,  8c  appli- 
cata rv  erunt  ^quales . 

PROBE.  V.  PROPOS.  Xk. 

Sagitta,  alj}  applicat.*  arcum  lenium  pro- 
portionalem afjtgnate . 

Sit  Quadratrix  ABcin  fig.feq  Ar  fagitta  *A,nec- 
non,Arappltcata  ec,At  oporteat  arcum  circuli 
reperire  tertium  proportirinalem,  ita  vt  fagitta  ad 
(it  ad  applicata  ec,  vt  rpfa  Ecid  arcu  reperiendu  . 

Long-tudo  applicata  cb  rraasferatur  fu  per  ra- 
dium dc,  & fit  dh;  perque  pun&um  h ducatur  ib 
parallela  axi , &r  fecet  in  b Quadratriccm,  perque 
B ducat ifr  radius  bd,  & centro  d quadratricis  fiat 
circulus  interualioEC»  feu  dh  aqualibus.  Dito 
innentur»  effe,  quod ctueptebalur , & fioplttam  da  tjfc 
ad  applicet  jm  ec,  feu  dh,  vt  dh  -d  arcum  hl  . 

Probatur.  Ita  cft  fagitta  ad  ad  radium  DC,vt 
applicata  ec  ad  arcum  CXM con»crtcnd<>  propof  id. 
Se  pe.  mutando  . ita  eft  fagitta  ad  ad  applicatam  E 
X,  feu  dh  , vt  radios  dc  ad  arcum  ckm  . Sed  vt  ra- 
dius DC  ad  arcum  ckm,  ita  eft  radius  dh  ad  arcum 
Bt  ex  propof.  4<S.  lib.  6.  eletn.  ergo  c*  *q» 0 , 


tam  ; ita  eft  dh  , vet  ec  ipfa  ad  arcam  hl  j Ergo 
arcus  hl  erit  tertia  quantitas  proportionalis» 
quam  animo  infedcraC  reperire  . 

$i  vero  quis  cupiat  reperire  tertium  proportio- 
nem inipfo  arcu  m kc  id  cfticict  cx propof.  fe- 
quenti . 

P R O B.  VI.  P R O P O S.  XXI. 

Sagitt applicat*  tertium  proportionalem 
arcum  reperire  tn  ipfa  arcu  ab  appli- 
cat* extremo  prodeunte  . 

Flant  omnia , qux  in  prxced.  prax!>&  femidia- 
meter db  protendatur  vfque  in  k du&o  arcu 
£Ckm  perextremum  applicata;  ec;  Se  dico  arcum 
km  pffe  tertium  proportionalem j 8e  ita  effe  fagitta  ad 
.ad  radium  dc  j vc  radius  dc  ad  km  arcam  . 


Probatur  ProgrefT.  1.  Ve  femidiameter  dc  ad 
radium  dh,  ita  eft  arcus  cm  ad  arcum  hl,  ex  prop. 
4?.  lib .6.  SedvtCDadHD;  fic  ob  parallelifmum 
linearum  in  triangulo  dce  eft  ce  ad  ie  : ergo,  vt 
eft  ce  ad  1 e,  ita  eft  arcus  ckm  ad  arcum  HL  • 
ProgrefT.  * Sed  etiam  In  eadem  proportione  eft 
arcus  Jpfe  ckm  ad  fui  arcum  minorem  mk,  qua  ce 
ad  1 e ex  ipfa  coftru&ione  quadratiicis  ex  Coroll. 
propof  h 18.  Ergo  idem  arcus  ckm  duobus  arcu- 
bus km,  Ar  hl  ex  primo  progr.  eandem  dicit  pro- 
portionem , quam  ce  ad  ei  . Quare  km,  8e  HL  li- 
cet inarqualium  circulorum  erurit  arquales  cx  pro- 
pof.9.  Iib.5.  Cum  ergo,  & fagitta  ad  applicata  ec, 
& hi  fint  continue  proportionales  ex  prarc. etiam 
ad,  Ar  ec,  Ar  arcus  km  erunt  continue  proportio^ 
naJcs. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXU. 

Quadratrix  ad  axem  Afymptota  cft  , 0 
numijuam  axem  con/ejiit'-,  ftd  fem- 
per ad  illum  decedere  polefl . 

PRobatur . Nam  in  fig.  prob.  I.  quanto  ma- 
gis diuiditur  cv  in  minores,minorefque  par- 
tes Iri  rationi  fubdupla  , femper  tamen  remanet 
pars  rcficlua  ex  Tnd.id.dfc  progr.  lin.propofiia. 
Quare  numqaam  poterimus  confequi  punftum, 
quod  fit  in  Ipfo  bc;  verdm  femper  aliquatenus  ac- 
cedendo minus  perpetuo  rcmouebicur,&  materia- 
liter quidem  accedet, non  fpeculatiu&,  vt  dixi  Tr. 
fc  prop.  6. 

-Q'  . ' ..  \ r ' . . . -J 

EXPEN- 
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DEFLEXIS.  ’ i#? 

circuli  dmp  , cui  r adius  eft  iagltta  i radio , ve  aF, 
cvnCMCin  \r  terminante  in  ipfuoi  applicat*  extremum  f re- 

EXPcN2>lL/  V*  cifis:  fed  applicata  bf  ex  pr*ced.propof.  often- 

ia  eft  aequalis  radio  Helicis , ergo  radium  Helicis 

De  Quadrat, icis,  er  Elias  comparatione.  "S-“*  ««  ««i  «■>.«! 


Pe  line % Ellipft 


ELlipfis  eft  Inter  omnes  figuras  Mathemati- 
cas flexas,  & in  Te  fe  redeuntes  poft  circu- 
lum celebrior.  Eftque  veluti  circulus  figura 
plana,  & etiam  (olidis  corporibus  conueniens . 

, » 

D E F I N I T I OL 

Ellipfis  efl  motus  puntti  circa  duo  punfla  talis , 
yt  quantum  accedit  ad  alterum, tantum  remo* 
ueatur  ao  altero . 

Sint  a,*  8e  b duo  punfia  , pun&umque  aliud  C 
jta  moueatur  per  locum  cccco,  vt  quantum  re* 
mouetur  a pun&o  i>  tantum  accedat  ad  punftum 
A,  linea  hoc  motu  deferipta  Ellipfis  efl:  an  vero 
fit  illa  ipfa , qux  efl  fc&io  coni , id  erit  videre  in 
Conicis , cum  oflcndemus  hanc  ipfam  proprieta- 
tem, Be  illam  obtinere  * & fic  quoque, vt  hgc  illam 
deferibi . 


THEOR.  I*  PROF.  XXIIL 


'Applicata  Quadralricis,  &•  radius  Helicis, 
qui  produclus  ei  conne flatur  ad  verticem 
in  ipfa  quadratrice , funt  aquales . 

Sit  ac  radius  Helicis,qni produ&us  in  quadra- 
triefc  def  inueniat  extremum  f,  applicat*  bf. 
Dico  huic  applicata  B t radium  Helicis  ac  aqualem 
tfie • 

Docaturque  gratia  oftendend*  propof.  i pun- 
do  f axi  parallela  F t . 


PROBL.  I.  PROPOS.  XXV. 


Lineam  Ellipticam  defertbere . 

Linea  ef  in  partes,  quafcumque  placeat , diu  i* 
datur,  Se  deinde  fuper  atteram  duobus  pun- 
gis, vtcutnqueeledis  ba  interualloV.g.  qp,  aflu- 
matur  Ff,  flein  b fa&o  centro  deferibatur  arcus, ' 
9e  reliqua  affirmatur  ie  ,Se  fa&o  centro  inaltero 
pun&o  A.rurflmrcus  verfus  eafdem  partes  deferi- 
batur,vbifedecuffant  in  o Ellipfis  circumferenti* 
trafiet.  Simili  modo  itaq;  inueniantur  alia  pun&a 
cccc  , Se  c*t.  tum  infra,  tum  fupra  lineam  ab,  fic 
per  illa  ducatur  flexa  . Nam  illa  erit  Ellipfis, 
quam  definiulmus. 


Probatur  ex  eonftruAlone  Helicis  eadem  ratio 
reperitur  radij  totius  as  ad  radium  ac,  qu*  eft  ar- 
cus ftov  ad  arcum  ros  . fed  ,qu*  proportio  eft 
arcus  rov  ad  bos  arcum, eadem  ex  conftrn&ione 
Qua dr atri  cis  eft  radij  o*  ad  radium  AL.  Ergn 
radius  oa,  fcu  a v hah*c  ad  duas  AL,  qu{  «quatur  ( 
bf  applicat*,  8e  ad  radium  Helicis  ac  eandem 
proportionem,  quam  arcus  uov  ad  arcum  ROS  . 
Ergo  ac,  & al»  vel  bf  erunt  squales  cx  propof.p. 
lib.J. 

• • ' ' ■ , -v  • , 

THEoa.  a-  propos.  xxiv. 

Omnes  radij  Helicis  akfcmdunt  i circulo , 
cui  radius  eft  fa^itta  quadratricis  , 
arcus  (rn  aquales  . 

SVpra  oftcnfum  efl  propof.Bo.  Coroll.  2* 
nes  applicsws,  vt  bf  effe  «quales  arcubus  dm 


Patet . Singula  pun&i  ex  conftru6ione , tan*. 
tum  funt  remota  abvnopun&o.  quantum  alteri 
approximant,  nam  quantum  eft  fi,  Se  iE,qt*a  fi- 
gnatum-cft  tantum  eft  os,&  se, qua  pimSumcia- 
uentum  cft.fic  fiede  oateris  . . 

Hoc  autem  fit  mechanice  In  duobus  punft  is  a, 
& B clauos. infigendo,  fic  chorda  aob  libere  cir- 
cum excurrae;  Nam  fi  II7I0  a;  dum  ao  ♦ fic  ob 
Chorda  tenfa  tenetur  linea  imprimatur  in 
fubicda  planitie, ea  erit  ellipfis;  infra  tamen  eam 
vbcrids  defcnbemus,cura  de  Conicis . 

P p EXPEN- 


*j»S  TRACTA 

EXPENSIO  VL 

De  linea  Concinti  > 

• 

C**  Onehllia  eft  inuentio  Nicomedis  non  inuti- 
J Iit  • Nam  per  illam  inter  duas  extremas  in* 
cerponit  duas  medias  proportionales , Se  anguium 
quemcumque  in  tres  partes  diuidit  ; deferuitque 
in  Architeduraad  tumores  columnarum  rtt£  dc- 
•lineandos»  et  apud  Vignolam. 

pro;bl.  l propos.  xxvi. 

Conchilem  defcribcrc . 

Linea  du&a  a»,  ducatar  ei  perpendicularis  cd 
&ele£oinea  quolibet  pun&o  c plurimae 
rcfia:  ducantur  quolibet  interuallo  ab  inufcem 
diflfitf,  ( quo  propinquiores  erunt  eo  melius) 

Se  fint  cd,  & cf  , Se  cc»  Se  ch,  8t  cart.  Deinde  ar- 
bitrarium interuallum  ad  fupcr quamlibet  lineam 
transferatur  , a linea  ap  verbis  alteram  partem  , 
qua  linear  non  conueniunt , Se  fint  if  lc,  Se  mh, 
arquales  ipfi  arbitrarie  ad.  Tandem  perpun&a 
extrema  d,  f,  c,  h,  linea  flexa  *qua  manu  duca- 
tur, <<r  erit  Comhilis , 

THROR.  I.  PROPOS.  XXVII. 

Cone  hilis  e li  linea  Afymptotos : iicfi  nun- 
quam conueniet  cum  ap  , licet  femper 
ei  appropinquet , conueniet  tamen  cum 
qualibet  alia  illi  parallela , etiam  fi  pro- 
pinquijfima . 

PRobatur  prima  pars;  quod  femper propin- 
quior flat. Nam  darabafi  ar  quali  mh  V.  g.gp 
«o,  cum  angulus  p*o  fit  minor  angulo  v m h , 
etiam  perpendicularis  minori  angulo  oppofita  po, 
erit  minor,  quam  vh  . Quod  vero  nunquam  con- 
ueniat, patet,  quia  ex  eonftru&ione  punftum  quod 
libet  conchilis  ,vt  o diftat  a quolibet  pundo  linep 
AB»  quanta  eft  bo,  «qualis  ad  , quod  verd  quam- 


1 


libet  aliam  lineam  parallelam  ipfi  ap*  vt  rl  inter 
Conchilem  , Se  ap  dudam  tandem  debeat  fecare , 
patet,  quiaproduda  in  infinitum  femper  diftan- 
tiam  diminuet.  Brgo  etiam  minima  data  quali- 
bet minor  cuadct . Quare  etiam  dlftantli  pr  mi- 
nor euadet . 

. . 


T VS  XVIII. 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXVIII. 

Aliam  lineam  Conchilem  de/cribere  > qua 
nec  minimam,  nec  maximam  diflamiam 
afiequi  queat . 

*C  Vptr  Uncam  »x  pl.rlmx  perpendiculares*. 
tj  quidiftantei  eriguntur,  vt  ai, aret,  Secat. 
atq;clc<fto  pudo  aducomur  pl.rimp  teSf  ad  pan- 
Aid.e.  r.c.x.Sr  cxt.nam qualibet perpendicu- 
larem antecedentem  fecabit . V.  g.  tjuz  terminat 
ad  d, antecedentem  perpendicularem  cl  Ia  punfio 
x.  qua-  finit  in  i fecabit  dm  in  m , Se  c*t.  Si  ergo 
J>  iftas omnes  interfeflionea  deferibatur  linea  an. 
Dico  t^e  concbilern  ratem , qua  nec  ad  maximam 
concham  , feu  diftantfam  a iinea  at, in  qui  maior 
concha  eft, nec  ad  minimam  diilantiam  a linea  at 
poflit  pcrucnirc . 


Probatur  prima  pars.  Nampun&a  k,m ,i,v*ftr 
M,  qub  magis  procedunt,  eb  ei  ni  ora  funt li- 
ne*  bx  . Nam  ob  paraltelifmum  linearum  ba  t8e 
c* » eft  cd  ad  db,  ita  eft  cr  ad  ab  : fed  CD«ft  di- 
midia ab,  ergo  c x erit  dimidia  ab  ; rurfus , vt  db 
ad  EB,fic  dm  ad  ba:  fed  de  eft  tertia  pars  BB.Ergo 
etiam  dm  erit  tertia  pars  ab.  Se  fic  de  reliquia, 
cura  ergo  eiufdem  ai  linea  dm  fit  -J-,  fir  cx  pa- 
tet efle  mlnorcjergo  femper  xh  propinquior  fiet.* 
N unquam  tamen  petueniet . Nam  ax  femper  di- 
ftabft  a linei  bx  in  punfto  ab  x remoto  V.g.in  H. 
Sed  talia  funt  omnia  pu&a  p qag  ducitur  KH,ergo 
nunquam  ad  lineam  bx  perueniet,5r  tamen  femper; 
accedet . Sed  accedendo  ad  bx  femper  concha  fit 
maior*  Sr  diftans  ab  at  . Ergo  nunquam  ad  maxi- 
mam fuam  concauitatem  perueniet,  Be  tamen  fem- 
per accedet . 

Probatur  fecunda  pars  . Quod  nec  ad  nani- 
mam  pementura  fit . Nam  minima  effet  in  linea 
ab,  cum  fi  vitra  ab  producatur  rurfus  ad  bx  pro- 
lungatam  accedat:  fed  ad  ab  nuoqua  perueniet,  & 
Ideo , nec  ad  minimam  diftantiam  ab  at  . 

Probatur  minor  . Nam  non  poteft  produci 
verius  ab;  nili  fubdiuidendo  lineam  bc»  primo 
per  ^medium;  deinde  alteram  partem  mediam,  vt 
fit  t-  , & hanc  mediam,  vt  fit  -f  / fed  hoc  modo, 
vtexpropof.ia.  Expenf.4.  de  linear.  Geomet. 
progrelf.  patet , nunquam  fefiio  finitur  s Em 
ncc  vnquam  ad  ab  conchili*  xh  pcrucnirc  poteft  • 


ew 


Dgle 


EXPEN- 


)' 


D E F L 

EXPENSIO  VII. 

De  lineet  Ciclici  defcriptione  . 

Linea Ciclica  eft  illa,  quam  In  Celo  pera- 
gunt planet*  dum  Eptclls  prouoiuun- 
tur,  & quam  rota;  Clauus  fuo  extremo  dcfcribit, 
dum  Currui  trahitur,  quamuis  Ciclica  planc- 
tarum fuos  anfn&us  in  gyrum  torqueat»  atrotg 
amfradus  iuos  in  dircdum  continuet . 

< DEFINITIO. 

Linea  Ciclica  defctihitmr  a motupur.fli  circa  cir- 
culum t dUm  ipje  circulus  fuo  ca.tr o motu  reflo, 
fcu  circulari  monetur . 

Itaque  li  moueatur  V.  g.  circa  rotam  aliquod 
pundum  Ipfius  rota;,  8e  ipfa  rota  vertendo  fe  cir- 
ca axem  transferatur  de  loco  ad  locum  efficitur 
quadam  linea  flexa,  qua;  Ciclica  vocari  poteft . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXIX. 

Lineam  Cici  icam  per  punft*  defer  there . 

Linea  Ciclica  triplex  eft , vel  enim  eft  motus 
centri  velocior , quam  pundi  in  circumfe- 
rentia circuli»  velxqud  velox»  vel  minus  velox; 
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fed  quocumque  modo  fe  habeat, linea  quidem  di- 
ucrfa  efl»  fed  eodem  modo  defcribitur  . Sit  linea 
ab  equilis  circuli,  cuius  centrum  b , circum- 
ferentia;; curo  filicet  motus  centri  xque  velox 
eft  » ac  motus  pundi  in  eius  circumferentia,  vel 
maior,  dum  velocior  eft  motus  centri, quam  pun- 
di  in  circumferentia,  vel  minor, cum  tardior  eft 
motus  centri , quam  motus  pundi  in  circumfe- 
rentia . Diuidatur  juc  in  quaflibct  partes  V.g.ia. 
eriganturque  perpediculares  Jlmex  ab  xquales 
diametro  a lingulis  partibus  line*  ab,  &intoc 


numero  partes  diuidatur  circulus,  Se  fado  centro 
in  quibuflibet  pundis  lmn,  Se  ca;t.  diuiftonum  II- 
acz  ab  defer ibantur  portiones  circulorum  : Sic- 
que  df  vni  parti  circuli  aequalis  ec, duabus, hi  tri- 
bus^ cart.  Si  ergo  per  pundacFcf,8e  ca;t.  extre- 
ma arcuum  tranfeat  linea  aequabili  manu  dudi, 
bjc  erit  linea  Ciclica  , quam  filicet  quodlibec 
pundum  in  rota  lignatum  dcfcribit , dum  currus 
mouctur,  vel  planetx  inepiciclis  defcribunt,qu£ 
diftert  ab  ea  in  eo,quod  red?  perpcdiculares,vt  c» 
8e  ld,&  cxt.lunt  radij  cxcentricorum circulorum 
8e  ad  centrum  alterius  magni  circuli  tegunt,  cui 
eft  circumferentia  linea  b a • 
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TRACTATVS  XIX- 


De  Angulis . 

Vita  de  Triangulis  egit  Euclides  lib.  i.:  Icd  ca  erant 
elemctaria  , qua?  non  ab  alijs  pendebant , fed  potius 
alijs  fcquentibus  fundamenta  vniuerfalifsima  fteme- 
bant . Modo  de  ipfis  triangulis , qua;  elementaria 
non  funt  tradenda , quae  tamen  necefTaria  ad  multa  in  fcquentibus 

percipienda . 


EXPENSIO  I. 

De  bafi  triangulorum,  atque  lateribus  in 
vnum  verticem  conueniensium . 


bafim , quam  ai  . Sed  niger  apud  c eft  «qualis  ni. 
gro  apud  a trianguli  bae  ex  prop.jO.Iib.i.  elem. 
obtineas  parallelas:  Ergo  angulus  albus  apud  a 
in  triangulo  bac  ; eft  maior  nigro  apud  a in  tria» 
goBAC  eodem,  quod  erae  probandum  , 


HjEc  Expenfio  necefTaria  eft.tum  figuris  Ifo- 
perimetns  percipiendis  tum  tra&atui  de 
Splif  ricis,  tum  Stereometriz,  8c multis  alijs . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Si  duo  trianguli  crura  inaqualia  fuerint , 
dubia  i vertice  rccla,qu<e  bifariam  bafm 
fecet,  hac  dmidet  angulum',  eritque 
maior  anguli  pars  minori  cruri  adiacenst 
minor  veri  maiori . 


SIe  triangulum  MC,  & **  diuidit  bafim  >d  duaa 
partes  iqualcs  at,  te  EC.  Dico  anulum  ... 
ju  tx  at «0  dioi/um.M  mgftm  alitum  apud  a ad.  e. 
eerutm  truri  mmw  «A  «Mfere»  arguto  nigro 


apud  a,  aiaccnie  cruri  maiori . 

ProgrcfE  1.  I>ucatur  ci  parallela  ab  i eritque 
produ&a  ai  «qualis 
cruri  minori  b a $ 
Quod  patet  : Nam 
in  triangulo  iec  ob 
paralleiifmum  li- 
nearum ab»  8c  ic»vt 
eft  ba  ad  bi  cx  4,iib. 

E e^C!1B*  *ta  «ft  *E  ac* 

r.c  : Quare  ex  itf.lib. 


y.  elem.  ablatis  proportionalibus  a a , 8e  be,  reli- 
qua erunt  in  eadem  proportione ; fed  ec  eft  dimi- 
dium acex  hypothefi : Ergo  etiam  ai  eritditni- 
dlum  ib,  & ideo  «qualis  Ipfi  ia  . 

ProgrclT  t.  Cum  ergo  ai  «quet  lineam  «A,8f 
ex  hypothefi  ac  fit  maius, qua  crus  ab,  erit  maius, 
quam  produda  ai  . Vnde  erit  maior  angulus  i , 
quam  niger  apud  c , ?c  fubcendcns  ac  maiorem 


THEOR.  I.  PROPOS.  III. 

In  omni  triangulo  reflangulo  fegmentum 
cruris  ad  reliquum  adiacens  angulo  reflo 
habet  maiorem  proportionem^,  qudm  an- 
gulus ipfi  infiftenstangulo  infigenti  reliquo 
/egmento . 

Sit  triangulum  abc,  & fecetur  In  o.  Dico/Sj. 

nentum  ad  baberc  maiorem  proportionem  ad 
figmentum  DC,  quam  angulus  albus  ad  angulum  ni- 
grum apud  t perpendiculari  adiacentem . 


EG 

Probator  . Ex  i.  iib.tf.  Elem.  ita  eft  triangu- 
lum bad  ad  triangulum  bdc,  vteft  bafis  ad  ad  ba- 
fimx>C,  &r  ex  39  lib.  6.  vt  eft  fcdor  pdb  ad  Pe- 
dorem bde,  ita  eft  angulus  albus  ad  nigrum  apud 
b , Triangulum  rero  adb  . eft  matus,  quam  Pe- 
dor fdb,  Be  ideo  eft  proportio  maioris  Jnzquali- 
tatis,  at  triangulum  dbC  minus, quam  fedor  dbe,- 
ideo  eft  proportio  minoris  inzqualitatis  . Pro- 
portio vecb  maioris  inxqualitatis  maior  eft,quam 
minoris  inzqualitatis;  fiquidem  maior  continee 
minorem  , & in  fu  per  aliquid,  at  minor  nc  dum 
non  continet , fed  aliquid  ei  deficit  * Quare  ma- 
ior erit  proportio  trianguli  bad  ad  Pedorem  bfd, 
quam  trianguli  bdc  ad  Pedorem,  deb,  quo  pofito 
propof. 

Probatur  maior  eft  proportio  trianguli  b ad  ad 
Pedorem  bfd  , quam  trianguli  bdc  ad  Pedorem 
bed:  Ergo  permutando  maior  erit  proportto  tri- 
anguli 
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anguli  ead  id  triangulum  DEC, quam  fedorfs  fdb 
ad  Tedorcm  deb:  Sed  harc  triangulorum  eft  eA- 
dem,  vt  Tupra  uotauimus,qup  bafiura . Proportio 
verb  Tedorum  eadem  eft, ac  angulorum  ex  jjjlib. 

6.  ergo  erit  maior  proportio  bafis  ad  ad  bafim  DC 
quam  anguli  albi  ad  nigrum  apud  a . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  & ex  J9.  lib  fi.elem.  deducitur  quoque, 
quod  habet  maiorem  proportionem  Tegmc- 
tum  ad  ad  Tegmentum  dc;  quam  arcus  fd  ad  ar- 
cum de:  quia  proportio  arcuum  eft  eadem,  ac 
angulorum  fuorum:  Vnde  cum  ad  ad dc  Tegmen- 
ta dicant  maiorem  proportionem, quam  anguli  al- 
ba* ad  nigrum;  dicent  etiam  maiorem  proportio- 
nem; quam  arcus  fd  ad  arcum  DB  illis  lubcenfos, 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  videre  licet, quhd etiun  fi  fegmf^ 
tum  non  immediati  adiaceat , angulo  re- 
do , attamen  remotius  dicet  femper  maiorem 
proportionem  ad  propinquius,  quam  angulus  re- 
motiori infiftens,angulo  propinquiori  infiftente. 
Sic  da  dicet  maiorem  proportionem  ad  ab  angu- 
lus albus  ad  nigrum  apud  a,  quod  triangulum  d ab 
fit  maius  fe£ore  bdf.  Tr)5gulum  vero  bdc  fit  mi- 
no* Tcdore  bde,  vnde  in  figura  finiftra  intexes 
idem  argumentum , quod  inpropofitione  dedu» 
dum eft . 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

Maior  arcus  habet  maiorem  proportionem 
ad  minorem ; quam  chorda  maioris  ad 
• chordam  minoris  in  femicirculo . 

Dito  lh  artum  habere  maior em  proportionem  ad 
ha; arn  chordi  lh  ad  chordam  ha  . Duca- 
tur la,&  diuifo  arcu  abl  bifanS  in  * ducatur  hb. 

Se  angulus  lha  In  tegmento  erit  fcdus  bifariam . 
Deinde  per  puudu  d centro  », arcus  ducatur  i if. 

Bafis  auteq»  LA  feda  quoque 
fit  bifariam  ab  eb  in  trian* 
gulo  xqulcruro  Lba  . 

Prob.  ex  praec.  maior  eft 
proportio  da  fegmenti  ad  dc 
fegmentum , quam  arcus  dp 
ad  de  arcum  ex  J H.  Ergo  in- 

uertcdoDC  ad  da  erit  minor 

^ proportio , quam  di  ad  Df  . 

Jdeoque  componendo  cd,  & DA  Tegmentorum  erit 
minor  proportio  ad  da  Tegmentum  ; quam  ed  >& 
Df  arcuum  ad  df  arcum,  & ideo  dupli  Tegmento- 
rum la  erit  minor  proportio  ad  Tegmentum  d a , 
quam  dupli  arcuum  ief  ad  arcum  df  . Quadere 
diuidmdo  erit  minor  ,pportio  LD  partis  adDACom- 
partem  bafis  la,  quam  Arcus  id  ad  df,  led  vt  pars 
LD  aJ  comparteDA  bafis, ita  eft  crus  ad  lh  crus  ha 
ex  j.  lib.fi.  elem.  ob  angulum  H bifariam  Tc&um, 
gf  ft  arcus  id  ad  d*  ad  centium  , Jta  eft  arcus  lh 
ad  ha  »d  circumTc  rentiam  ex  lp.lib.6  Elcm «Ergo 
it  minor  proporrto  lh  ad  ha  chord*  ,quam  ar- 
lh  aJ  ha.  Vnde  lh  arcus b bebit maiorem 
rationem  «d  ha  i quam  chordx  lh  ad  chordam 
HA  • 
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THEOR.  IV.  PIU)P.  IV. 

In  omni  tri  tubulo  rcci  inoulocrit  maior  pro- 
portio tonus  cruris  ad  (uum  fermentum 
angulo  rcih  adjacens  , quam  angui t 
acuti  adiacentis  fermento  ad  angulum 
acutum  adiacentem  tpfi  cruri . 

Sit  triangulum  redangulum  Etr. , 5rab  angulo 
acuto  quolibet  V.  g.  E ducatur  reda  Ex  ad 
latus  oppofitum  ig  . Dico  maiorem  <Jfe  ratlomn • 
cruris  gi  adi  hqudmangnit  ESI  ad  angulum  nigrum 
c. 

Ab  angulo  itaque  c ducatur  parallela  oa  ad  ex, 
centro  c tranfeat  per  verticem  e circulus  bec,  Se 
quia  longior  eft  ag  bafis , crure  ge  ob  angulum 
obtuTum,  quem  Tubtendit , apud  e j Ideo  circulus 
BicTecabit  intra  triangulum  aeg,  SrTcdorccE 
minor  erit  triangulo 
c.ea  . Rurfils  ; quiaoE 
maius  eft, quam  crus  ci 
ob  angulum  redum, 
quem  nibtcndit,  circu- 
lus eb  extra  trj.Igulun) 
cadet  j maiortjue  erit 
Tcdor  bec  triangulo 

IEG  . 

Aducrtendu  autf  eft 
triangula  ge ( AGE,quod  fint  eiuidem  altitudi- 
nis Te  habere  ad  inuicem.vt  bafes  ex  i.  lib.fi.  & Te- 
doresitem,  vt  Tupra  monuimus,  vt  anguli  inul- 
ccm  Ce  habeotex  $s>.  lib.fi.  Elem  . 

Probatur  . Triangulum  cab  eft  maius  fedorc 
o ce,  quare  fi  comparentur  eidem  triangulo  cti 
maior  erit  proportio  trianguli  maioris  , quam  Te- 
goris ad didum  triangulum  r.n  : Sedor  vero  ifte 
ccb  habet  maiorem  rationem  ad  didum  triangu- 
lum gei,  quam  ad  alteram  Tedorcm  geb  triangu- 
lo lpfo  gei  maiorem, quare  multo  maiorem  ratio- 
nem  habebit  triangulum  age  ad  triangulum  gei, 
quam  Tedor  cce  ad  Tedorcm  geb;  cilm  mulcb 
maius  fit  triangulum  ac.e  comparatum  triangulo 
gei  , & ficeius  comprehendet  magi* , quam  Te- 
dorcoz  rtfpedu  Tcdons  ecb:  quare  etiam  co- 
ponendo  triangulum  Air.  compr.fitum  J ad  trian- 
gulum fimplex  gei  maiorem  rationem  habebit  , 

5|aam  Tcdor  totus  compofitus  ccb  ad  fimrdicem 
cdorem  ceb  ; Et  ideo  etiam  angulus  totus  Temi- 
niger  ad  g ad  angulum  nigrum  apud  c,  vt  praemo- 
nuimus ,&  ideo  inTuper  ita  erit  bafis  tota  AI  ad 
bafim  i e Tegmentum  ; Ted  vt  eft  ex  q.  lib.6.  ai 
ad  fegmentum  ie  ; ita  quoque  ci  tora  ad  Tegmen- 
tum ki  i Ergo  ei  habebit  maiorem  proportione 
ad  xi,  quam  angulus  Temiaibuscparti  njgnrj  fcd 
angulus  totus  letnialbus  g eft  «qualis  angulo  t 
ob  parallelifmum  linearum  ca,  & ke  : Ergo  tota 
bafis  Gi  dicet  maiorem  proportionem  ad  figmen- 
tum xt  ; quam  aogulus  k ad  angulum  nigrutn  g. 

COROLLARIVM. 

C-i  OHigC  quoque,  quod  erit  quoque  cx  Tegmen- 
j tum  in  maiori  proportione  ad  x i , ac  angu- 
lus cek,  quod  opponitur  nigro  c.adipfum  g m- 
gtuin  ; quia  probarum  eft  efle  in  muori  propor- 
tione ae  ad  EI ; quam  aogulus  albus  g ad  ni*,  una 
• $ Ted  angulus  cek  eft  «qualis  *ibo  ; erg  ae  .»4 


30l  TRACTAT VS  XIX; 

ii,  8c  ideo  gk  ad  t r ©b  eandem  proporuonem,eric 
in  maiori  ,pporrioae,qua  gek  angulus  ad  nigru  c. 


THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Si  fit  mutor  proportio  lateris  ad  latus * quam 
bafis  ad  bafim  in  triangulis  duobus  alte - 
rum  crus  commune  habentibus*  O*  bafim 
etufdem  lineaverit  etiam  angulus  fubten- 
fus  fegmento  bafis  maiori  maior  angulo 
minori  fegmento  infi flente . 

Sit  abi  triangulum;  & In  eo  ducatur  ah  > fitq; 

maior  proportio  aI  ad  ba,  quam  Tegmenti  m 
ad  Tegmeatum  hb  . Dico,dr  ar,gtUumHAi  effe  n* 
iortm  angulo  bah  • 

Prob.  Nam,cam  fit  maior  ratio  hi, detruncetur 
talis  portio » vt  fit  ac  ad 
ab.,  vt  ch  ad  HBexpro- 
pof.j.lib.tf.  erit  angulus 
hac  ^qualis  angulo  bah. 
Ergo  hai  erit  maior  , 
Vtpotc  , qubd  H A C fit 
cius  pars . 

THEOR.  VI.  PROP.  VI. 

* Si  dentur  duo  triangula * quorum  lateris 
ad  latus  ratio  fit  maior  *quam  bafis  ad  ba- 
fim angulus  verticalis  erit  minor . At  fi  fit 
minor  Uterum  prcportio*quam  bafis*  ent 
angulus  motor, 

QVoniam  latera  ponuntur  maioris  proportio- 
nis» quam  bafes  , at  ac  eft  ad  ed  In  maiori 
proportione,  quam  ab  ad  £ v . Pone  ai  efle  ad  ed 
Vt  ab  ad  e r,  ideo  quoq$  ac  habebit  maiorem  pro- 
portionem ad  ED,quatn  ia  ad  eo.  Vnde  ex  lo.l.J- 
ac  mator  erit, qua  Al.Sic  dicas  de  crure  Bl  fi  fiat  ad 
Ds,vt  ab  ad  bf  bafes,  quJre  erit  maior  proportio 
CB  ad  dp,  quam  1B  ad  df»  erit  itaque  maior,  vnde 
crura, cum  fint  maiora  ex  2 i.lib.l.  conuenient  ex- 
tra triangulum,*-  minorem  angulum  concludent, 
quam  ia,  & ib  * minorem,  quam  edf  , quia  ex  j. 
Iib.5.  funt  triangula  abi,&  edp  arquiangula  . 


'THEOR.  VII.  PROP.  VH. 

t 

Bafes  trium  triangulorum  in  vnum  verticem 
conuenientium  erunt  continue  proportio- 
nales* fi  anguli  duo  excejjuum  fint  aqua - 
' les3  O*  medium  fit  ifofcclum . 

Int  triangula  abc,  & e ad,*  bah,  quorum  an- 
kj  guli,  quo  vnus  alium  fuperat  niger»& niger- 
rimus fint  «quales.  Dico,  & bafes  foturas  efle 
continui  proportionales  bc,  & bd  » & bh,  dum- 
modo latus  bd  fit  (quale  lateri  ba  . 

Probatur.  Angulus  adc  niger  eft  aqualis  duo- 
bus internis,  & oppofitis  angulo  nempe  h,  & an- 
gulo ad  a nigro  in 
triangulo  dah  $ angu- 
lus verd  niger  ad  d eft 
«qaaiis  angulo  feml- 
albo  ad  a,  ncmpeBAD 
ob  aequalia  crura  fub- 
tenfa , quare  angulcs 
femlalbus  ad  a erit«* 
qualis  nigro  ad  a A ad 
H.  Angulus  vero  nigerrimus  pars  feraialbi  eft 
aequalis  nigro;  quare  re fiduum  album  erit  aeqo^H 
angulo  ad  h . Itaque  triangulum  hab  erit  aequis 
angulum  triangulo  bac;  fiquidem  angulus  b cma- 
munis  eft;  angulus  albus  A «qualis  angulo- h; 
quare,  & reliquus  bah  erit  «qualis  angulo  C ni- 
gro ex  Coroll.  propof.  17.  lib.t.  quare  b*c  trian- 
gula habebunt  Utera  proportionalia , ex  4.  lOf.  8e 
bc  erit  adiA,  feu  bd,  cui  ipfa  BA  «quatur , vtiA  » 
feu  bd  ad  bh  . ' V-T 

EXPENSIO  II.  ; ■ 

De  triangulis , ijuo  ai  angulos  fecundum  r*- 
tionem  datam  conllituendu . 

ANtiquitai  tota  ; totafqur  iogtnlor  um  MO- 
tericorum  nixos  in  id  ebborauit,  vt  pollet 
angulos  in  triangulis  iuxta  datam  proportionem 
diuidere, maxime  fi  de  trffariatione  agitur;*  prg- 
ter  ea,  qu«  antiquitus  inuenta  funt , nihil  lnoenlt 
noua  aetas , qudd  antiqua  Inuenta  promoueret ; 
Dinoftratus  itaque,  & Nicomedes  quadratricem 
lineam  ad  id  i nuencre,  & Nicomedes  Conchoi- 
deam  Uneam;  quos  modos  breuiter  tradere  inteof 
dimus : 


Sic  dicas  de  minori  proportione  laterum, quam 
bafium  . Si  enim  dicat  minorem  proportionem 
ac  ad  ed, quam  ab  ad  EF;fiat  ai  ad  ed,  vt  ab  ad 
ef,  quare  ac  dicet  minorem  proportionem  ad  ed, 
uam  ai  ad  ed  : Vnde  erit  minor  ac  , quam  ai  . 
ic  dicas  de  latere  sc,quod  dicit  minorem  propor- 
tionem ad  fd  , quam  ab  ad  ef  , quare  fi  fiat  1 b ad 
DF,vt  ABadFE,  cruscB  dicet  minore  proportioni 
ad  FO,qu5  Bl  ad  fd,  quare  erit  crusca  minus  ex 
propof  10  lib.J.quam  Bl , Ideoq;  triangulum  aib 
erit  maius,  quam  triangulum  acb quod  erit  minus 
angulufq;  acb  maior,quam  AiB,fed  aib  eft  arqui- 
angulum  triangulo  bdf  , ex  5*lib.  6.  Ergo  acb 
erit  angulus  maior, quam  angulus  edf  . 


PROBL.  I.  PROPOS.  VIII.  £ 

Angulum  datum  mediante  tjuadratrict 
iuxta  proportionem  datam  diuidere. 

Sic  exhibita  Qu»- 
dratrix  aFJ*  pro- 
portioque  v ad  t,  & 
angulus  s.  Fi  atque  ei 
(qualis  agulusCDH, 
* parallela  ad  bafim 
ducatur  fe  . Fiatq; 
vt  v,*  t ad  t ex  pc. 

ltf. 
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IT.  lib.tf.  elem.  SJc  ed  ad  aliam»  & inuenletur  dH 
i pando  iratae  h ducatur  parallela  hic  ad  bafim 
io.  Se  per  ir  agatur  radius  DM,eritque  arcus  cm  ad 
arcum  mh,  vt  V ad  t . 

Probatur.  Nam  es  propof.  18.  trad.i  8.  de  li- 
neis curuls  , vt  eft  portio  lateris  de  ad  latus  da, fic 
eft  arcus  nc  ad  quadrantem  totum  ca,  vt  autem 
da  latus  ad  ho  partem,  fic  Quadrans  CAadarcum 
**Ces  eadem  cit.  propof.  Ergo  ex  *quo,vt  pars  dp. 
ad  partem  hd  lateris , hoc  eft,  vt  V,  8e  1 ad  r ex 
conftrudione . Sic  en  arcus  ad  cm  arcum . Qua- 
re diuidendo  e h erit  ad  hd  hoc  eft  diuidendo  quoq» 
vadT  velati  nm  ad mc  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  IX. 

Triangulum  conflilucre  , cuius  duo  anguli 
• inter  fc  habeant  proportionem 
datam. 

ir  • • 

C It  quadrans  circuli  ab  ope  Quadratricls  dlul- 
fus  inc  fecundum  proportionem  datamjmen- 
fureturque  arcus  ac  gemina  vice  in  circumferen- 
da ap  { ducaturque  af,  & fe,  habebitque  triangu- 
lum afe  duos  angulos,  qui  habebunt  proportio- 
nem datam  arcus  ac  ad  arcum  cb;  nempe  angulus 
ad  ■ erit  squalis  aic  ad  centrum,vtpotc  quod  fub- 
teodat  duplo  maiorem  circumferentiam  ex  cfFc- 
dione,  8r  fic  angulus  ad  a duplus  anguli  cbi. 
Quod  fi  velimus, Se  tertium  angulum  datam  ha- 
bere proportio- 
nem , totus  fc- 
micirculus  acl 
fecundum  pro- 
portionem da- 
ta diuidatur,  re- 
plicando in  ah, 
hc,&cl  qua- 
drantis arcus  datos,  8e  quilibet  arcus  in  circulo 
gemina  vice  menfuretur.vt  omnes  rurfus  replica- 
ti «rquent  totam  circumferentiam , & punda  abc 
coniungantur,  8e  erit  fadum  , quod  poftulatur  ; 
habebuntque  anguli  cara  proportionem  , quam 
habent  partes  arcuum  ah,  & hc>  & cl  fecundum 
proportionem  datam  eo  modo,  quo  diximus  ope 
Quadratricss  inuentam . 

PROBL.  III.  PROPOS.  X. 

•ivj?.- 

Angulum  datum  ope  Conchoidis  trifariam 
/ecare. 

»•  • •_  ;•  V v 

Sit  angulus  datus  acatus  abC,St  a quolibet  pun- 
do lateris,  quod  placuerit, demitatur  perpen- 
dicularis in  aliud  latus  ad,  prolungeturque  latus 
BDin  c,  8e  fit  dc  addita  pars  dupla  alterius  lateris 
ba,&  ab  a ducatur  parallela  AB  ipfi  DC.defcriba- 
turque  centro  8 Conchois  cef,  & ad  pundum  e, 
quo  (ccat,  a pundo  b ducatur  be  ; angulufque  ni- 
ger b erit  tertia  pars  totius  aaguli  aid  dati,  & al- 
tera pars  alba  eius  duplum  erit.  . 

Probatur  oe  ex  deferiptione  Conchoidis  aequa- 
tur  ipfi  dc  : Quare  diui fa  in  P bifariam  or  srquabi- 
tur  dimidiatarjoc , & ideo  ipfi  B a , cui  tota  DC  du- 
pla eft  ex  conftrudione;  «equito  as  angulus  ex 
tftedione  redas  eft  , circulus  centro  p deferiptus 
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tranfibit  per  tria  punda  oab  ex  propof.is.lib  |, 
elem.  Quare  ap  erit  radius , Se arqualis  op  , & pV, 
&ba;  quare  anguli 
nigri  ad  A,&Eeruc 

«quales  ex  14  lib.i. 
elem.  8e  angulus 
niger  ad  p,  vepote 
externus  Illis  duo- 
bus erit  arqualis,  &r# 
duplus  vni  eorum 
E : atob  arqualita- 
tem  laterum  ba, 
8c  ap  angulus  p ni- 
ger zquatur  albo  b:  quare  angulus  b albus  erit 
duplus  anguli  e nigri : (ed  hic , vtpotc  ab  inciden  • 
te  in  parallelas  ae,&  bc  ex  propof.jc.  lib.l.  elem. 
faduszquatur  angulo  b nigro  : Hrgo  angulus  al- 
bus b eft  duplus  anguli  nigri  ■ ;&  ficABDfedus 
eft,8r  diuifus  in  tres  partes, quarum  dux  funt  pars 
alba,  reliqua  pars  nigra . 

expensio  IU. 

De  Arigulis,quoad  latera  fecundum  datam 

rationem  cor.ftitucnda . 

> ' '1 

Vidimus  modum  conftitucndi  angulos  pro. 

portionales;  modo  refl.c  videndum  quomo- 
do, Sr  latera  proportionalia  fccundiiro  daum  ra- 
tionem efficiamus . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XI. 

Dato  angulo  d punBo  extra  illum  ducere 
lineam,  qua  crura  iuxla  datam  pro- 
portionem  detruncet . 

SJt  datum  pundum  a,&  ab  eo  ducenda  fit  linea, 
quae  iuxta  datam  proportionem  b ad  c detrun. 
cet  lacera  anguli  e j ita  vt  fi*  vnum  ad  alterum, vt 
c ad  b.  Eligatur  quodlibct 
pundii  f,&  fiat,vt  cad  b ex 
propof  iy.lib.6.  elem.  fic 
ep  ad  Ec,8f  cf  ducatur  dein 
j . . ab  a parallela  ipfi  F«,quf 

/ fic  aih,  & erit  ie  ad  iH,vt 

— B 

G — — C Patet  cxprop.4.  lib.d. 

elem.  Nam  fb  eft  adiG, 
ldcft,  vt  c ad  b ex  effedione  ; vt  ei  ad  eh  : Ergo 
erit  EI  adEH,  vt  cadis  , Quod  intelligitur  etiam 
fi  intra  triangulum  hfc  praxis  operi  demandetur. 

THEOR.  II.  PROPOS  Jtll. 

Ad  datum  punflum  intra  angulum  lineam 
ducirey  quxab  eo  punflo  remaneat 
dtutfa  fecundum  datam  rationem, 

Sit  In  prxcedenti  fig.  datum  pundum  t per 
quod  ducenda  fic  linea  , vt  k diuidat  eam  in 
proportiones  datas  b ad  c • 

Ducatur  parallela  xi  lateri  ce  , a pundo  c ; 8e 
fiat,  vt  b ad  c,  fic  e 1 ad  t f,  & ducatur  a pundo  p 
per  pundum  x linea  reda  ro.  Dico  «•  effe  ad  tr, 
rtMad  c . 

Patet, 
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Pacet,  qui»  e»  #t  «J  «»i  ad  i» , nempe,  *t 
• ,d  c exconftrudione,  ergo  etiam  si  erit  ad  rt, 
TC  » ad  c- 

PROBL.  III.  PROPOS.  XIII- 

A dato  punflo  extra  angulum  i luetrc  liniam, 
qua  dividatur  i lateribus  anguli  fe- 
' eundum  datam  rationem. 


Sit  datum  punflum  a, 8r angulus  »,  8:  ducatur 
quzeumque  a a punfto,  quz  fecet  anguli  A 
latera  , & deinde  fiat,  *t  data  proportio  s ad  L.fic 
c»  ad  cd  , Sc  i punfto  o ducatur  parallela  Ipfi  ca , 
le  occurrat  lateri  »F  prolungato, 
ac  tandem  ducaturoF  iungens  >,8c 
i punda . Dico  ss  tfie  aiir.vt 
K aJ  L. 

Patet,  quia  ex  4.  lib.  6.  eft,  vt 
bc  ad  CD»  que  ex  cffe&ionc  eft  , vt 
xadLjfic  be  ad  Ei.  Ergo  >E  ad 
el  eft,  TtxadL. 

expensio  IV. 

Depotentijs  laterum  triangulorum  quorum- 
cumque . 

•T  Icet  fupra  riderimus  l.a.  elem.  potentias  la- 
' I , terum  triaugulorum  comparatas  ad  inuicetn 
rtmanent  tamen  aliqua,  que  vtpote  voli»  fuper- 
ficiebus  conorum  non  redorum  prox  '.me  inuc- 
nlcndtfchic  non  debent  pofthabcri . 

. PROBL.  I.  PROPOS.  XIV. 

In  omni  triangulo  quadrata  laterum  fimul 
fumpta  [uni  aqualia  quadratis  duobus 
fumptis , tum  dimidia  bafis ; tum  qua- 
dratis duobus  linea  d vertice  in  eam 
medietatem  deducia . 

TRes  cafus  habet  propofitio,  fecundum  quod 
perpendicularis  cadit,  vel  enim  extra  trian- 
gulum ducitur . vel  intra  latera  ipfius  trianguli  > 
(cu  eft  lacus  ipfius  trianguli,  vt  In  re&angalis, 
quot  omnes  cafus  feorfira  offendemus,  eft  autem 
prop.  Pappi,  fed  aliter  eam  dabimus  . 

Cadat  primum  perpendicularis  intra  triangulu, 
• vt  eft  af  in  triangulo  *ac  j fitq; 

■c  bafis  bifariam  diuifa  in  e,  & 
dufia  ab  . Dico»  quod  quadrat* 
ex  cruribui  bk,&  ac  fimul  fump* 
t a aquatur  duabus  quadratis  irnea 
Kt,  fimulqi  duobus  quadratu  me- 
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angulum  Amblygonium  , quare  tanto  maius  eft 
quadratum  ex  ac  quadratis  ex  ae,  & £c  ; quanto 
minus  eft  ba  ijfdc  quadratis  AE,fr  CE,vel  pquali  be, 
cum  enim  ei  , fr  ec  fint  xquales,  & fe  eadem 
etiam  redangula  bc,  & cc  bis  hinc  inde  fumpta 
erunt  zqualia  : Quare  fi  ex  a e , &r  l b quadrata 
gemina  vice  fumantur,  zquabunt  quadrata  IA,  fr 
ac  , cum  tantum  reponat  quadratum  ac  quantum 
tollit  quadratum  ba  . 

* Sit  fecundus  cafus » in  quo  perpendicularis 
extra  cadat  in  triangulo  fecundo,  & adhuc  afh  rmo 
quadrata  ba,  CT  ac  jimul  fumpta  aquari  quadrato 
duplici  cxkx[&  quadrato  item  dkpllcie* t be  medieta- 
te bafis . 


Probatur . 


is 


BE 

C 

Probatur  . Quadratum  ab* 
ex  14.  lib  ».  eft  minus  quadratis 
ex  BE,fir  ab  re&angulo  Bi>fr  ef 
bis  fumpto ; quod  eft  bo  ex  eb 
quia  angulus  be  a fit  acutus, 
& triangulum  Oxigonium.  Rur- 
fu s quadratum  AC  maius  eft  quadratis  ae,  & sc 
ex  1 3.  lib.».  redangulo  ex  ec,  & fe  bis  fumpto  i 
quod  eft  cc,co  quia  angulus  ttAfit  obtufus,&  tri- 


Quadratumex  ac,  vtpote  in  Am- 
bljgonio  oppofitum  angulo 
obeufo  b in  triangulo  acb 
maius  eft  quadratis  crurum 
ae,  & ec  duobus  quadratis  ex 
Bfc,fr  ec  pqualibus,&  duobus 
rcdaogulisex  BE,fr  FB,fred. 
CB,fr  bf,  vt  lib.a.elcm.p  13. 

Quadratum  vero  ba  mi- 
nus quadratis  ae  , & be  duo* 
v»  bus  quadratis  ex  be  ,&  duo- 
bus reAangulis  ex  be  , & bf, 
vt  offendam.  Ergo,  cum  tantum  defficlat  qua- 
dratum ex  ba  qdanrumaugcfcit  quadratum  cx  aC, 
fuper  quadrata  ae.  Se  ec,  fi  hzc  duplentur,  illa  fi- 
mul fumantur , fupplente  altero  dcffcAum  alte- 
rius quadrata  laterum  BA.fr  ac  arquabunt  duo  qur 
drata  ex  ae,  fr  duocxF.c,  vel  eb . 

Quod  autem  ba  quadratam  deficiat  a quadrato 
ae  duobus  quadratis  ex  be  , & duobus  rc&an* 
gulis  ex  be  , & bf  , patet  cx  13.  lib.  a.  dem. 
Nam  ex  ae  quadratura  maius  eft  lateris  ab, 
fr  bf  quadratis  duobus  reAangulis  ex  be  , fr 
bf,  ita  quod  ae  quadratum  contineat  in  fe  quadra- 
tum ex  be,  fr  duoredanguiaex  BE.fr  bf,  fr  qua- 
dratum ex  ab,  cui  quadrato  ae  fi  adlatnus  infuper 
ex  bb  quadratum  i ftud  ae  cum  addito  be  fupera- 
bit  quadratum,  ex  ab  duobus  quadratis  ex  bb  & 
duobus  rc$angulis  cx 
be, fb  : quare  ab  quadra- 
tum. minus  erit  quadraro 
ex  ae,  fr  be  duobus  qua- 
dratis ex  be,  & duobus  re» 
dangulisex  be,&  bf  . 

Cafus  3.  Cadat  perpen- 
dicularis, & fit  iplum  crus 
ab  in  triangulo  bao  tertio 
Tunc  ex  ac  quadrari 

maius  quadratis  ex  ae  , fr  ec  duplici  reAai 
EC,  fr  eb,  ex  13.  lib.»,  quod  eft  quadratum  < 
fumptum:  ba  vero  deficiet,  a quadratis  be,  I 
quadrato  be  bis  fumpto,  quia  ab  cum  be 
dratutn  illud  ae  ex  prop. II. lib, a.exzquat.  C 
re  defedus  cruris  ba  zquatur  cxccftui  cruris  4 
fuper  quadrata  ex  ab  , fr  be  . Quare  fimul  f 
ex  ba,  & ac  quadrata  zquabuot  quadrata  cx  Atjfr 
be  bis  fumpta  . 
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EXPENSIO  V. 

Ve  angelis  in  figeris  recliltneis , 

Vlfa  angulorum  fecundum  fe  conftftntione, 
coguicifquc  proprietatibus  modo  cos, « fi- 
garis rcdifioeis  applicatos^eonfiifcramus.fiucille 
regularet  fiat,  feu  irregulares  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XV. 

Quahbet  figura  reHiltnea  continet  bis  tot  an- 
gulos redos,  quota  tpfa  efl  inter  figt- 
ras  rcdtlmeas . 


/'^VVfiibct  figura  redi’inea  continet  angulos  bis 
tot  aquales  redit  quota  Ipfa  eft  inter 
figor..  rcdilincas  . V g.  prima  figura  eft  trian- 
n ; lUius  anguli  duobus  redis  arcuabuntur . 
ida  ,%eu  oblonga  , £cu  Trapezijjillius  itaq; 

Hp  eo  quod  fic  fecunda  bis  tot  redis , nempe 
quatuor  erunt  «quafa.  Terta  eft  Pentagonum* 
(ea  aequalium  laterum  feu  non . Sex  itaque  redis 
cius  anguli  arquales  erunt . 

Ratio  eft , quia  qu*l»bet  figura  in  tot  triangula 
dtuidi  poteft,  quota  ipfa  eft  inter  figuras  redili- 
oess  trahendo  i quouis  angulo  redas  ad  vnum 
aliquem  illorum : Sic  triangulum  non  nifi  in  trl- 
angulum  diuidi;quadrata  vero  figura  in  duos  an- 
aMg^:  at  pentagona  in  tres , fex  agona  in  4.  vt 
tWci hic  fadum . 


THEOR.  II.  PROPOS.  XVh 

Anguli  cuiufcunque  figuret  refltline n tcjiun* 
lur  bis  tot  reflis  , quot  angulos  obii - 
net , [eu  latera  detraflis  reflis 
qua  tuor. 

-a 

VVIt  propof.  qu&d  numerentur  latera,  feu 
anguli  cuiufcunque  figurx,&  eo  numero 
duplicato  detrahantur  quatuor,  &r  refiduus  nume- 
rus angulos  redos  demonftrabie , quibus  anguli 
arquales  fune.  V.g.Picagoni  fune  anguli, vel  latera; 
quinq;  duplica  hunc  numerum  ?.  erunt  1 o.  i quo 
fi  detrahas  4.  remanebunt  6.  indicans  quinque 
angulos  pentagoni  fex  redis  effe  arquales  . 

Probatur  . Quia  figura  quaelibet  in  tot  triangu- 
/ladiuidi  poteft  a fingulis  eius  angulis  trahendo 
' lineas  ad  aliquod  pandum  in  medio  affumptum  , 
quot  ipfa  habet  latera,  feu  angulos,  vt  vides  hic 
fadum  in  triangulo,  & pentagono . 


At  ex  i^.lib  t. propof.  demonftratum  eft  inter- 
nos cuiufcumque  trianguli  angulos  «quale*  effe 
duobus  redis  : Quare  qu*  figura  non  poteft  di- 
uidi,  ntfi  in  vnutn  aagulum  trahendo  de  angulo 
ad  angulum  redas, vt  wiangulum^quabuur  duo- 
bus redis, quar  in  duos.vt  quadratum  quatuor  re- 
dos exarquabit , qu*  lo  tres,  vt  pentagona  lex  re- 
dis «quos  angulos  obtinebit  fexagona  odo  an- 
gulos redos  complebit,  & c*t . Sed  quales,  qua 
ratione  cognofcatur  figura  inter  figuras  talem  k- 
dem  occupare  V.g.  efTe  decimam,  vd  vndecimam 

^Re f-ondetur  numeranda  effe  latera,  vel  angu- 
los,&r  detradis  duobus  ( duoettun  latera  figuram 

conftttuere  nequeunt, ficut  nec  duo  anguli  folum, 

vt  patet)  ille  numerus  r«Gduus,quam  k dem  ac- 
canet in  ferte  figurarum  demonftiabit  V g.  dau 
figura  20 .vel  angulos, vel  latera  numeret  detrahe 
remanebit  »8.  illa  itaque  figura  inter  figuras 
eritdecimaodaua. 


Qujre  enmex  propof.  17. lib.  i.elem.  quili- 
bet tr, anguli  angulus  fit  «qualis  duobus  redis» 
fequicUr,vc  crianguhca  in  qualibet  figura  iuxta 
numerum  augulorum,vcl  laterum  fada  fint  «qua- 
lia bis  tot  redis  , quot  funt  anguli  illi : led  om- 
nes il||  habent  angulos  circa  pundum  medium  fi- 
gurf  confiftcntes  omnes  fimul  fumptos  «quales 
quatuor  redis,  vt  colkg  mus  propof  11. 
lib  I.  qui  s d angulos  figur*  non  pertinenti 
quare  fi  detrahatur  , remanebunt  reliqui 
ad  figuiam  pertinentes:  Sic,  fi  oc  10.  au- 
ferantur 4.  erunt  reliqui  6.  anguli  redi, 
quibus  5.  anguli  pentagoni  «quales  funt. 

TH£OR.  III.  PROPOS.  XVII. 


Anguli  cumfeumque  figurae  externi  a latere 
produclo , 0*  fiht  contunflo  fffefli 
aquam  folum  quatuor  reflo*.  4 

AN  gulo*  exteriores  cuiufcumque  figur* , 
qui  fiunt  a lateribus  verfus  eandem  partem 
feriatim  dedudis , vt  vides  fadum  in  pentagono 
B omnes  funt  «quales  tantum  4.  redis . 

Deduciturex  propof.  10  lib  i.elem.  vbi  afle- 
eieur,  quoJ  linei  luper  alum  confidens  angulos 
duos,  hinc,  Se  inde  faCi{  duobus  redis  arquales  , 
quire  cum  quo  ilibet  latus  figure  cuiufl  ber  infi. 
Alt  fuper  ilium  piodudum  , vceft  to  iu,.er  de  ; 
fequitur,  »t  angulus  niger  figuiz  internas.  8r  an- 
gulus albus  externus  fint  .quales  duobus  rcd.s, 
Sr  cum  omni  s Iu  fe  hibeint,  (equitur  efle  f quales 
omnes  interni , St  externi  bis  tot  redis;  quot  ipfi 
funt  V.  g.  in  fig.  5.  angulorum  decemapguhs  re- 
dis; quii  5.  Interni,  8r  interni  J.  funt ; Sed  lam 
diximus  internos  cife  arquales  fex  redis  : f qui- 
tur , quod  externi  fiat  folum  arquales  4.  redis . 

1 Qq  CO- 
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COROLLA  R IV  M. 

i*  * I 

Hinc poteft  colligi  modus cognofcendi  in  fi- 
guris rc&Jlineist&cquiiatcris  regularibus 
qoot  gradus  quilibet  cius  angulus  > tum  inter- 
nus f tum  cxcernus  , tum  ad  centrum  conti* 
neat  , cum  enim  quilibet  rcdus  angulus  90. 
partes  , gradufque  contineat  fit , vt  ex  cogni- 
tione redorum  deueniamus  in  cognitionem 


; u ••  * i f ,%ii 

/ ”*  ■*  . ' 

' < ■ ■ ■ ■ . • ’*  * 


\ T V S XIX. 

continentix  , quam  anguli  figura»  poflidet  fic 
cum  anguli  ad  ceocrum  line  4.  redis  xquales; 
qui  3^0.  gradus  continent , 8e  illi  V.  g.  in  Penta- 
gono fint  f.  fi  per  >.  diuidatur  360.  dabit  71. 
numerus  filiccc  graduum  , quem  concinet  angu- 
* , lus  B.  & quia  anguli  externi»  vt  c quatuor  quoque 
redis  fune  xquales,  angulus  quoque  c 73.  gradus 
continebit  ,'fed  quia  anguli  incerni  6.  redis  funt 
xquales  , qui  dant  ^40.  gradus  diuifo  hoc  nume- 
ro per  5.  dabit  108.  grad.  pro  concinentia  cuiuf- 
cumque  anguli  interni . 


. ’ I 
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T R ACTATVSXX 

y D\  Lineis  circulo  cirt'wnfofi:is . 

3Ifis  Linearum  prcprietaribus  fecundum  fc,  modo  incipi- 
mus cas  confiderare.vt  margines  fuperficicfatq;  figura?;& 
_ quiavt  j lib  Elem  vidimus,  omnes  figura?  perfeft?  adiu- 
ment6  circuli  defcribuntur ; ideo  eas,  vt  applicatas  circulo  con- 
fideramus,- 

EXPENSIO  I. 

.*  Vi  principijs  huius  Traflatus. 

fjj  RaJcptfn»  fcopus  huius  T radatus  efl  eonfide- 


£ire  lineas»  quae  circuli  peripheri* , vel  eius 

«td’ 


«V 

datis  portionibus  fubtenduntur , quatentis  men- 
fa-abllrs  funt  , vel  menfura  adxquata  » fi  linef 
fint  ficmfdiametro  commenfurabilcs,qu$  tanquam 
rationalis  rcfye&u  omnium  afTumiturj&  tanquam 
e*,  iu^fa  cuius  partes  omnes  ali£  linea;  diuidende 
funt?  vt!,ii  fine  incommenfurabilcs,  faltem  men- 
Adp/nimi . 

W»)us  omnis  ex  libato  hominum  in  ?'f6.par- 
te^diulditur,  quarGra  Ius  appellantur,  & omnis 
gradtrs  in  6-.  partis,  rurfus  intelligitur  diuifns  » 
3°*?  iinata  dicuntur  j rurlufque  omne  minutum 
in  ^o.  partes  x»nr?tur  diuifuna  , qua:  fecunda,  8^ 
qoolbber  horum  »n  6o.  partes  iocifum  iterum» 
qux  Tertia  vomantur  , 8t  fic  Quarta,  Quinta» 
Seafra  t fempef  fubdiu.dendo  vfque  ad  io. 

Iftis  itaque  partibus  circuli  linea  aliqua  fub- 
tenfa  « ci^cumfc. ipta  fi  non  omnibus  falcem 
Gradibus»  8r  minutis  notar  longitudinis  refpedu 
tfjppefire  fuit  necefTarium  ;fi  non  adequate, 
i proxime,  & cum  intenfibili  differentia  i 

irtm‘  verb  redarum,  qua;  cifca  periphe- 
rali confiderantur  alia;  funt  intra,  altar 
JjL,  altas  eam  fecant . Qu*  intr»  circuli 
i — nairt  exiflunt  illa  fune  fubtenff,  qu* » Se 
£ dicufttor , 8f  Sinus . 

DEFINITIO  I. 

"•  Horda  itaque  efl  refla  lite  a f n trudo  diriment 
t eum  in  duo  famati  atf*r  vtrumque  pariter  juh- 
^ tc-tas. 

Talis  efl  ab  in  circulo 
AtCD,  qux  fubccndit  feg- 
mentum  §ca  , Se  bda» 
quo  i l'Cet  verum  fit,  ta- 
men,cu  filu  ea  in  fecon 
ciueus  ucci  itur , vt  mi 
nor-rn  po.tiomm  sca 
fubteadeus  conlidcratur. 


DEFINITIO  II. 

Sinus  Hefltis  efl  dimidiata  chorda  d diametro  ei  . 
perpendiculari  feti*  . 

Talis  ifl  ea.  Sinus  vero  efl  nomen  Arabicum 
vfur  >atam  in  lianc  fignificatiouefn  a Mathemati- 
ci. Licet  Vitalis  in  luo  Lexico  Mathematico  eJC 
eo  velit  linum  appellatum,  quod  claudat  curuita- 
tem  arcus  .. 

DEFINKTfO  III. 

Sinus Ferfus  cH  diametri  portio chords , feM  finui 
reflo pei pensicularis  intgr  chordam  ipftm,dr 
peripkpriani  indujk . 

" Tilis  efl  ce  inter  »ca  ambitum  » Se  ea  fi nam, 
feu  8A  chordam  exiftens,  qui  etiam  dicitur  fag»tr  • 


DEFINITIO  IV. 

Sinus  complementi  efl  fenus  rtflus  ittiut  arcus j qui 
alium  complet . 

Talis  efl  af  ,qui  efl  finus  arcus  ai  complentis 
arcum  ca  vfque  ad  quadrantem,  qui  dicitur  etiam 
finus  fecundus . 

DEFINITIO  V. 

Sinus  totus  efl  radas  ipfius  circuli  .■ 

Affumitur  verti  radius  : vt  rationalis  refp^  # 
du  omnium  aliarum»  feu  chordtfum,  feu  finuum, 
ideoque  i reccntionbus  fupponitur  diuifus  in* 
partes  ioooooOo.  licet  Ptholomcus  eum  pofuerit 
partium  do.  Arzael  par  ifo.  fed  experimentum 
docuit  minutiorem  diuifionem  effc  maioris  com- 

Lincar.qua;  extra  peripherlam  funt  communf 
nomine  dicuntur  facunda;.»:  funt  cangentts,qua- 
rum  1 finitionem  lib.j.def  x.explicauimus.  Ta« 
J,s  efl  dc  quarum  terminus  efl  fecans  aliqua,  qu* 
prouemat  a centro, & m ipfam  tangentem  termi- 
net , vt  pg.  Itaqs  cum  femper  diameter  pd  in  pun  • 
dum  coiuadus dudus  faciat  angulos  rcdos,cum 
tangente  ex  lib  J.  fclcm.  prop.10.  Radius  cum 
tangrntr,&  fecaute  femper  faciet  triangulum  re» 
d angulum,  „ulfecan?pcbafis  fit. 

b Q.q  a EXPEN- 
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EXPENSIO  II. 

De  lineis  portionibus  peripheriarum  inferi * 
ptis>quA  latera  ait  cuius  figura t regularis 
intexunt . 

QVc  linex  circulo  inferiptx  aliquam  figuram 
regularem  conftituunt  notiores  funt , & 
fundamentum, quoexterx  inueniafttur  . Vndeab 
iftis  do&rina  exordienda . Vidimus  autem  pro- 
pof.i f .lib.4.elcm.  Latus  Hexagoni  pquari  radio; 
vnde  de  reliquarum  figurarum  lateribus  fermo 


THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

. Latus  Trianguli  circulo  inferipti  potentia 
triplum  eil  femidtametri . 

Sit  triangulum  abc  $ quilaterum  in  circulo  abc. 

Dico  eius  latus  pofic  inferuire  pro  latere  qua- 
drati, quod  erit  triplo  maius > quam  qiiadratunufim- 
diametn,  bo,  qui  squalis  eft  bl  lateri  hexagoni  ex 
propof.  iy.lib.4.  Euclid. 

Probatur . Quadratum  bafis  al  in  re&angulo 
sal  eft  arqualc  quadratis 
redarum  ba  , & bl,  ex  1 1* 
lib. 3.  quod  angulus  b in  fe* 
roicirculo  re&us  fit  ex 
18  lib.  3.  Sed  quadratum 
a diametro  fa&utn  eft  qual 
druplum  quadrato  fui  di* 
midij , & femldiametri  bl, 
vel  bo,  ex  Coroll . propof. 
6.  lib.  2.  Ergo  reliquum 
quadratum  ex  ba  aequat  re- 
liquas tres  partes,qux  vna  cum  quadi  ato  exBL.vcl 
BO  quarrx  parti  squalis,  omnes  quatuor  partes 
quadrati  al  exsqu3t  : vnde  folum  quadratum  ex 
AB  erit  triplum  quadrati  Oa  radij,&  confequen- 
ter  ipfum  lacus  ab  triplo  amplius  poterit . 

s COROLLARlVMi 

Hinc  eft,  quod  fi  diametrum  in  fe  multiplices, 
& quadres,  fic,  &r  femidumetrum  •*  deinde 
quadratum  femidiametria  totius  diametri  quadra- 
to fubducas,  8e  a refiduo  radicem  quadratam  ex- 
trahas, quod  inquam  ea  radix  erit  latus  trianguli 
AB,  8c  chorda,  qus  fubtendituo.grad.  cuius  me- 
dietas eft  fi  nus  60. 

Aducrte  autem, 8c  hoc  fit  vni uerfalc  monitura, 
quod  vt  exa&iftimus  fit  calculus  finus  totus  dua- 
bus zifris  augendus, 8e  a radice  quadrata  , deinde 
vna  figura  abijeienda  eft  j in  qua  aliquis  er- 
xor  in  maiori,  vel  minori  exceftu  inefle  poteft  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

..  t 

Latus  quadrati  circulo  inferipti  potefl  duo 
quadrata  exfemidiametro  confli  tuta  • 

PAtet.  Nam  latus  quadrati  in  circulo  fubten- 
dit  quadrantem : ideo  angulus  c redus ; Vn- 


TRACTATVS  XX. 

A. 

y 


de  ex  il.  lib.2.  quadratum 
ex  bafi  ba  rcdanguliACB 
squatur  duobus  quadratis 
alteri  ex  femidiametro  ac 
alteri  cx  femidiametro 
CB. 


COROLLARIVM. 

COlligitur . Quod  fi  quadretur  femiditmeter 
a udus  duabus  xifris,8r  duplicCtur,  fle  a tO- 
to  radix  quadrata  eruatur, illa  abieda  vltima  figu- 
ra datura  (it  latus  quadrati,  & chordam  ab  * cuitu 
medietas  eft  finus  4y.  grad. 

' * -•  f # 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

* V v’  • 

Si  hexagoni , & decagoni  loliis  in  eodem 
circulo  defcnpiorum  componuntur  lota 
reda  linea  extrema,  &•  media 
1 talione  jecatur  , 

Sit  latus  decagoni  bc^&  el  addatur  ac  squalis 
femidiametro  db,  que,  & erit  latus  hexagoni. 
Dico  totam  ab  fc&am  efie  in  c txtrema , & media 
ratione . Nempe  quadratum  contentura  fub  ac 
clTe  xqoale  redangulo  fub  ab,  & CB  contento  . 

Prob.  Progreif.  1.  Triangula  adb  totum,  8r  ni- 
gra pars  funt  fquiangula  , vt  oftendam;  Ergo 
ex  4.  lib. 6.  ita  eft  pro- 
portionatum  ab'  latus 
ad  db  bafira  In  trian- 
gulo maiori  adb  , *vt 
latus  db  in  triangulo 
nigro  minori  vel  ?qua* 
le  ac  exconftrudionc 
baficB.  Cum  ergo  fit 
tota  ab  ad  fegmentum 
maius  ac  , vt  id^m  ad 
minus cb ex  prop.  19. 
llb.tf . erit  redangulum  fub  extremis  contentum 
xquale  quadraro  medix , 

Remanet  folum  probandum  triangula  abd»  & 
minus  nigrum  eife  xquiangula . 

Progrefi.i.  Angulus  niger  apud  o eft  quinta 
pars  femicircumferentiz  nimirum  doonha  redb- 
rum,  vtpote  angulus  decagoni,  qu&d  icexTfrtfi 
fit  latus  decagoni . Ergo  reliqui  duo  c,  & b nigri 
xquales  inuicemob  aequalitatem  latenntt'^*-^* 
forum  erunt  quatuor  partes  duo.  um  rei 
vt  omnes  fimul  ftnt  xquales  duobus,  rea 
propof.  lib.i.  8c  figuli  dux  partes , nempe  dupli 
. anguli  nigri  apud  d.  Sed  angulus  C niger  eft  x- 
qualis  cx  prop.  1 7.1.1. duobus  internis, Sc  oppofitis 
a»&  albo  apud  d , qui  f quali  s inuicc  funtob  crura 
dc,&  ca  fuptenfa  cqualia.frrgo  duplus  vni  eorum 
V.  g.  angulo  a , fcd  , 8e  erat  duplus  angulo  nigro 
ap  ud  d , ergo  ifti  angulus  a,  & niger  apud  d erunt 
xquales.  i ' \ * 

Progrefl*.  3.  Hi  neque  probabitur  angalam  © 
totum  nigrum,  albumque  trianguli  maioris  cfTe 
arqualc  angulo  c nigro  minoru.  Nam  eft  totus 
duplus  anguli  a ; cum  quilibet,  nempe  niger  d,v c 
oftenfumcft,  8e  albus  D ob  xqualitatem  laterum 
fint  aquales  ipfi  A : Ergo  totus  albus  , nigerque 
Dipfi  a duplus,  ergo  totus  xqualis  nigro  angulo 

B dtt- 
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B ctuplo  quoque  > vt  fccund.  progreff.  anguli  ni-  illa  inquam  duo  quadrata  erunt  aqualia  quadrato 

ex  TA  i Prnn  Di  nunMnnni  nn>al)  rtiakJ.. 


Tandem  aflgulup  b eft  communis,  ergo  tfian- 
gulum  magnum,  8r  paru  um  nigrum  funt  «trian- 
gula ; cum  dc  (jngulis  angulis  probata  fit  f quali- 
tas in  ambobus,  Sr  hinc  erit  ab  ad  AC,vt  ac  ades: 
quar^rcdi  ab,  tjim^ponftat  ex  latere  decagoni, 
Cc  hexagoni  cxtrcmflT&  media  ratione  1'cda  cll . 

COROLLARIVM 

H*Inc,  fi  diametrum  audum  duabus  xifris  , Se 
hoc  quadratum  diuidas  per  (emidiametrutn 
fimiliter  audum  excipies  latus  decagoni. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

Si  in  circulo  pentagonum  etq uriaterum  de- 
fcnbitur , pentagoni  latus  poteft  quod 
potefly  &•  latus  decagoni , 
latus  fex  agant. 

T\Vo  intendo  demonfltare  alterum, quod  pen- 
JL  / tagoni  latus.  polEc  latus  fex  ago  ni  , quod 
potfic  quoque  latus  decagoni  ; ldeoque,  vt  ambo. 

Probentur  . Sit  >a  latus  petagoni,quod  fubtf- 
dat  arcum  bca;  i fque  arcus  diuidatur  per  medium 
lac;  ducaturque  a centro o femidiameter  dC; 
connedanturque  fubtenff » quj  erunt  latera  deca- 
goni ct,  8t  ca  j femidiametriquc  ducantur  bd,  k 
DA,&Turfus  diuifo  arcu  ca  per  Aedium  in  e, duca- 
tur fcmidiainetcr  de  ,•  Se  feccc  chordam  fa  in  Mifie 
CA  ia  r ^pqncdaturque  mc-. 


ex  ba  : Ergo  ba  latus  pentagoni  pote ft  quadra- 
tum bd  lateris  (exagont,  &#ca  latetis  decagoni . 

Remanet  primo  oftendendum  triangula  bad, 
&:  minus  bmd  efft  zqniaiiguta  . Quod  ita  conuin- 
citur.  Angulus  a nigerrimus  eft  in  peripheriai 
Ergo  vt  fit  xqnalis  bdf.  ad  centrum  debet  cflefii- 
pra  duplb  maiorem  circumferentiam,  cumfaper 
zqualcm  fit  fubduplus  cx  2j.  lib.j.Talis  vero  cll 
circumferentia  fb,  nempe  duplo  maior  fuper  qua 
Infifiit  a nigerrimus  apgplus  ad  circumferentiam 
refpcdu  bce  circumferentis  , quam  comprehen- 
dit angulus  niger  d ad  centrum,  vt  confideranti 
pater , cum  fb  fit  d ex  circuli  »0.  partibus  be  ve- 
r6  Angulus  vero  niger  apud  b c/l  communis . 
Ergo  reliquus  reliquo  zqualis,  cumtres  anguli 
cuiufcumque  trianguli  duobus  redis  zquentur 
ex  propof  1 7.  lib.i.  Coroll. 

Prob.  Deinde  triangula  bac  maius,  Se  fcmlni- 
grum  cm  a efle  xquiangula  . Nam  anguli  io  mi- 
nori nigro  apud  a , Se  anude  niger  funt  inulcem 
«quales  ob x qualitatem  laterum,  vt  canfiderinci 
patet ; item  angulus  a a&tt«  cll  zqualis  angulo 
apud  b trianguli  cba  maions,cum  fint  fupergqu». 
Ics  circumferentias  ca,  8e  cb  . Ergo  idem  angu- 
lus apud  b albus  triangul  abc  erit  zqualis  alteri 
nigro  minoris  trianguli  apud  a , Se  confcquenter 
angulo  c nigro  ei  zquaJi  : Cum  cigo  b maiorit, 
&C  nigri  minoris  trianguli  fint  zquales  , Se  reli- 
quus afbt**  .iptid  a communis,  erunt  quoque  duo 
reliqui  xquafes,.*  Vnde  triangulum  maius  iac tri- 
angulo minori  a.wc  cntzquiangulum . 

PROBL.  I.  PROPOS.  V, 

Latera  decagoni,  O9  hexagoni  in  eodem 
circulo  in  ur fligar  e . 

Sit  circulus, vel  quod  fuificit  femlclrculu*  cai, 
cuius  dimetro  ab  Gt  perpendicularis  ea  , & 
diuilo  bifariam  fcmidiametro  in  f ducatur  pa,  cui 
squalis  fuihatur  fd,&  a pun&o  oducatar  ad  a re- 
da ad  . Dico  redam  ed  efle  latus  Decagoni , Se 
fecundo  ADcfie  latus  Pentagoni. 

Probatur  . Naro  db  eft  feda  media  A*  extrema 
ratione  in  e: 


niger  cft  zqualis  angulo  a nigerrimo,  Se  angulus 
niger  b fomunu  , crgpUjenr  **  ad  bd,  vt  bd  ad 
ad  su  ldeoque  rcdangulum  fub  extremas  con- 
tentum ba  latere  Pentagoni , 6:  bm,  cius  portione 
cntsqualc  quacjfato  cx  media  bd^  radioque  ex  1 9. 

6.. ,, 

: ProefdT.  *•  >£quiangula  quoque  funt,vt  often- 
«fam,  triangula  nigrum  totum  cm  a Sem^ius  ipfo 
ABc,  cuius  angulus  Bell  zqualis  angulo  nigro  c. 
.&  nigerapuJ  A.convnums  , Ergo  eadem  1 acione 
«rit  ab  ad  ac,  vt  ac  aJ  ma  : ldeoque  redangulu 
fub  ab,  & ma  extremis  xqualc  erit  quadrato  mc- 
^diz  CAex  19.  lib.d.  Sed  hzc  rcdangul  i * nempe 
primi  progr  fub*BA,  8e  bm,  & fecundi  fub  ba,  & 
AMzqualia,  funt  quadrato  ex  tota  ba,  cx  4-  prop. 
fjb.i.  brgo  talia  quoq;  erunt  quadrata  illu  xqua- 
lia  , ncinpe  quidiatum  cx  bd  zqualc  rcdangulo, 
8c  tora  ab.  Se  maiori  fegmento , Se  quadratum  ca 
zqualc  rcdangulo  cx  tau  , ex  minori  lcgmcnio. 


aritccedent , quod  db  feda  fit  mcd«a,8:  extrema 
ratione.  Nam  ex  propof.  8,  hb.a.‘Rad'us  Eb  fe- 
dus  eft  bifariam  in  r , Sc  ei  addita  cft  reda  ed  . 
Vnde  redangulum  cx  tota  dp,  & addita  de  vni 
cum  quadrato  ex  ef  medicute  eft  xquale  quadra- 
to medietatis, & additz  vt  vno  latere  fd  fado, ftd 
fd  eft  zqualis  lincz  af  cx  confiru&ione»  i rgo 
ipfius  ap  quadrarum  d do  rcdangulo,  & quadra- 
to cx  medietate  fad.j  zqualc  erit.  Sed  quadratum 
ex  af  eft  quoque  zqual.  quadratis  ae  radio,  &'  EF 
eiufdem  medietatis  ex  11.  lib  2.  Quamobrem  , li 
quadratum  illud  ef  dematur,  rtmjiubunt  quadra* 
tum  ex  ae,  vel  quod  idem  ex  maiori  fegnunto  eb, 
nempe 
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nempe  radio,  & re&angulum  cx  tota  db,  &r  addi- 
ti de  eomprchenfo  zqualia : Quare  db  erit  fe&a 
extre  mi.  Se  media  ratione  . 

Probatur  fecunda  pars.  Nam  ex  1 1. fecundi  ad 
poteft,  & quadratum  ex  ea  , & quadratum  ex  de  : 
fed  de  eft  latus  decagoni , vt  modo  oftenfum  eft 
e A*h  ex  ago  ni,  cum  fit  radius  . Ergo  ex  propof.  an- 
teced.  cll  lacus  pentagoni . 

COROLLARIVM. 

Hinc  patet  modus, quo  eruatur  latusDecagoni. 

Nam  numero  radij  in  fe  multiplicato, & nu- 
mero medietatis  radij  quoq;  in  fcdudo,abo  fimul 
colligantur,  & ex  toto  radix  quadrata  eruatur,  & 
obtinebitur  linea  af,  a qua  dempto  numero  me- 
dietatis radij  «nempe  ef  remanebit  de  latus  de- 
cagoni. Radius  vero  duabus  zifris  augendus,  vt 
przcifior  fit  calculus, & deinde  ex  radice  extru&a 
expungenda  figura  vlt  ima  eft . 

COROLLARIVM  II. 


docebo , &-  minori  a maiori  fubdu&o  relinquetur 
oe,  qui  in  fe  multiplicabitur  : numeri  vero  in  fe 
du&j , tum  a<j,  tum  o b aggregentur.  Nam  ex- 
trada  radix  quadrata  dabit  chordam  ab,  it  latus 
quindecagooi  Gr.  24.  qux  dimidiata  enc  fious 
Gr.  12. 

EXPENSIO  lll 

Dt  proportione  luterum  figurarum  erratio 
mferiptarum,  cum  diametro. 

NE  frurtra  quandoque  laboremus  in  lateribus 
prxdidhrum  figurarum  inueniendis,  opor- 
tet prius  videre,  an  fint  lineae  rationales , Sc  ideo 
numeris  exprimibiies  : fi  napq;  numeris  partium, 
in  quas  diameter  diuiTus  eft  exprimi  nequeat  ex- 
ru  longitudo,  frurtra  quis  nefeius  calculum  reite- 
raret , vt  tandem  partes  numero  exprimeret,  quz 
exprimi  nequeant . 


ET  hinc  quoque  fit,  qu6d  ex  antec.  pentagoni 
latus  habeatur  . Nam  numero  radij  au&o 
duabus  xifris  ad  maiorem  prpeifionem  in  fe  dudo, 
8r  Decagoni  quoque  in  fe  dufto,fi  a toto  fimul  ag- 
gregato radix  quadrata  extrahatur  dabit  da  latus 
pentagoni . 

THEOR.  V.  PROPOS.  VI. 

Qjtindecagoni  latus  poteft  quadrata  linea , 
qud  differt fcmilatus  trianguli  d femila - 
tere  Pentagoni , O* torum finuum 
1 verforum  differ  entue . 

PRobatur  per  1 6,  Iib.4.  Euclid.  reda  inferipta 
inter  bafim  trianguli,  & pentagoni  latus  ter- 
tium eft  latus  quindecagoni,  vt  Ab  , qux  eft  inter 
pun&u  A,in  quo  cadit  bafis  trianguli, cuius  vertex 
in  h A fcquo  item  incipit  i pu&o  b tertium  latu» 

"i  ^ , 1 . . 1.  ■ a 

~ i } 


1H 

' ' L 
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pentagoni  ab  h : Erit  ergo  ae  femilatus  trianguli 
fb  pentagoni  A differentia  oa  • Sinus  vero  ver- 
fus  femilateris  pentagoni  eft  ci , & trianguli  eft 
daA  eorum  differentia  oij  cum  ergo  oba  trian- 
gulum fit  redangulum  : ex  it.  lib.a.  bafis  ab 
quadratum  aquabitur  quadratis  ex  ob,  Se  oa  . 

COROLLARIVM. 

/^\  Vare  Coiligitur,  quod  fi  femilatus  fb  fubdu- 
V^_catur  ae  reliquetur  ac,  qui  in  fe  ducetur. 
Repartiti»  vero  complementis  da,  &cb,  vt  infra 


THEOR.  I.  PROPOS.  VII. 

In  quadrato  diametrum  incommenfurahile 
eft  lateri  ,feu  femidiametro  cui  eft 
infer iptum . 

PRobatur  cx  demonftratis  lib.a.  Srpropofitf. 

inCoroll.  Ouadratum  fadum  ex  diagonali 
AB  eft  duplum  quadrati  fafti  ex  latereA  radio  CB: 
Ergo  hfc  quadrata  non  pollident  rationem  talem, 

3uam  quadratus  numerus  ad  quadrarum  numerum 
ebet  habere  : fed  quam  numerus  ad  numerum  ex 
Coroll.i.  enim  propof.itf.  Iib.8.  inter  numeros, 
quorum  vnus  fit  duplus  alterius  npn  cadit  medius 


proportionalis;  Se  fic  inter  eos  non  poteft  inter- 
cedere proportio,  qux  inter  quadratos  numeros 
mediat  ex  eadem  itf.  propof.  . Cum  ergo  quadra- 
tum diametri  diagonalis  au  ad  quadratum  lateris 
fit  fotum  , vt  numerus  ad  numerum  cxpropof.d’. 
lib  10.  erunt  longitudine  duo  incommcnfurabiles 
larus,  8r  radius  bc,  Sr  d agonalis  A«,qux  eft  chor- 
da fubtenfa  quadranti,  &r  ideo  etiam  diametro  toti 
incommenfurabilis  erit . 

0 ' 

THEOR.  II.  PROPOS.  VIII. 

s 

In  triangulo  latus  ipfius  femidiametro , in 
quo  tnfcribttur  incommenfurahile  eft . - 

PRobatur . Nam  ex  propof.i.  latus  triangnli 
ab  poteft  inferu ire  pro  quadrato,  quod  erit 
triplo  maius;  quam  femidiametri  ao  : Sed  r.  a 
non  habent  proportionem , quim  quadratus 
mern®  ad  quadratum  numerum  ex  CoroIJ.n-ii 


erit 
ad  }. 
nu* 
lib. 8. 
Ergo 
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Ergo  nec  quadratu  fcmidlametri  ad  quadrati)  late- 
rls  infcripti  trianguli . Quare  e*  prop.tf  lib  9. la- 
tera boru  quadratorum  erunt  incommenfurabilia. 

THEOR.  III.  PROPOS.  IX. 

In  Pentagono , &*  Decagono  latus  diametro 
eft  incommenfurabihs  linearum  lon - 
git  udi  ne  i tum  potentia . 

*|)Robatur  primo  de  Decagono.  Nam  aflumpta 
J L fig.  prop.y.  prat cedentis  quadratum  dimi- 
di;  radi;  ef  eft  quarta  pars  quadrati  totius  ea.  Sed 
linea  af  poteft  efficere  quadratum  zquale  duobus 
quadratis , 8r  linea;  ae,  8t  llncz  ef  . Ergo  potefl 
quintuplomagis>quam  dimidius  radius  bf  . Qua* 
re  lineae  es  &*  ©F  longitudine  i neo  minen  Curabiles 
erant  ex  propof.io.  lib.  10.  quia  poftunt  quadrata, 
qur  proportionem  habent,  vt  numerus  ad  nume- 
rum ; non  autem , vt  quadratus  numerus  ad  nu* 
merum  quadratum  . 

Si  itaque  a df  reda  aequalis  ipfi  fa  auferatur 
fcmiradius  ef  rationalis  refpedu  totius  diametri, 
eique  commenfurabil is  . Cum  a linea  integra  ma- 
jori df,  poteftquc  magis,  quam  minor  bf  quadr». 
to  reda;  af,  quz  linea  coti  maiori  eft  incommcn- 
furabills.quia  quadratum  ae  cft  quater, 8r  df  quin- 
quies maior,quam  bf,  & ideo  cum  quadrata  fe  ge- 


rant,  vt  numerus  ad  numerum  ; ipfa  latera  erant 
incommen  Curabilia.  Cum  ergo  maior  de  plus, 
poffit,  quam  minor  ef  quadrato  de  lateris  (ibi  ma- 
iori incommenfucabtlis , ipfaque  minor  ef  fit  ex- 
polit? . Rationali  nempe  diametro  commenfura- 
bilis  longitudine  , 8r  potentia , reda  ©e  ablata  ef 
minori  erit  Apotome  ; Et  quia  ef  quadratum  eft 
ad  quadratum  ex  f»  , rtnumerus  ad  numerum; 
ideo  de  erit  Apotome  quinta  ex  >4.  vel  ai.  pro- 
pof.  lib.  10. 

Probatur  fecundo  de  latere  pentagoni  ad. 
Nam  poteft  efficere  quadratum  zquale  quadrato 
lateris  de,  . Linea  verd  de  ell  irrationalis 
cftm  oftenfa  fit  Apotome . 

Cum  ergo  de  fit  irrationalis, quadratum  eius, 
vrpote  ex  irrationali  fidum , erit  omnino  Ir- 
rationale ex  16.  lib.  io.  Vnde  fi  applice  tur  ad  ra- 
tionalem ae  redangulum  illius  quadrato  jquale  ex 


IU 

35.  lib.i.  Haccffi- 
ciet  latitudinem, 
feu  alterum  latas 
eg  rationali  ipli  ea 
incommenfurabile 
I6gtcudine,eum  rc- 
dungulu  2B  fit  a.l 
redangulum  ax> 
velut  bafis  ce  ad 
bafim  xe  ex  pr.  1. 
lib.d.  & ideo  ex  prop.y.lib.ro.cE,  erit  incomefu- 
rabile  ipfi  ex.  Vnde  additu  ipfi  ratiouali  ex  efficiet 
totam  Uneam  cx  longitudinem  incommcnfurabi- 
lem  ipfi  Rationali  AE,atque  irrationalemcxprop. 
10  lib.  10. 

Erunt  itaque  Incommenfurabiles  c x,&  ae  ideft 
G2  ; Vnde  cx  propof.ad.  lib. 10.  redangulum, 
quod  continent  xz  erit  irrationale  . Sed  huic  rc- 
dangulocft  zquale  quadratum  ex  da  : Quia  re- 
dangulum g a ex  conftrfadum  cft  zquale  quadra, 
to,  ex  de  conftitQto  . Ergo  linea  ad  potens  hoc 
redangulum  eft  irrationalis  ex  prop.sy.  lib.  10. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  X. 

Latus  OHogoni  efl  diametro  incommenfu - 
rabile . • ’ 

PRobatur  . Nam  confiderato  fchemate  prop. 

»•  fit  radius  ci  perpendicularis  ipfi  lateri 
quadrati  ab;  eritque  femiquadratura ctB  . Vnde 
diagonalis  huius  quadrati  cb  erit  duplo  maior 
In  potentia»  quam  ci,&  ideo  vt  ex  prinu  propof. 
huius  Expenf.  conftat  erunt  longitudine  incora- 
rnenfurabiles  CI , & cb,  ablata  Itaque  ci,  a radio 
cv,  vel  cp  reliqua  erit  Apotome,  nempe  irratio- 


nalis etiam  potentii , 8e  Ideo  eius  quadratura  ir- 
rationale. Applicetur  itaque  rationali  potentia 
is,  vt  in  antecedenti  fecimus  redangulum  zqua* 
Ic  quadrato  redz  iv,  &■  fit  br,  & erit  longitudo 
IRexs.  lib.  10.  irrationalis 
ipfi  lB,vel  ?qualt  iz;  ideoq; 
cum  duz  zi,  vel  zqualis  1 b, 
& iiLfint  irrationales  tota 
erit  irrationalis,  &r  cx  Cor. 
^ ^ j.  popof.stf.  lib.  10.  redan- 

gulum  XR  erit  quoque  irrationale.  Vnde  lafus 
odogoni  vi  potens  efficere  quadratum  huic  re- 
dangulo  xr zquale  erit  irrationale.  Poteft  au- 
tem efficere  quadratum  redangulo  xr.  zquale  . 
Quia  poteft  efficere  quadratum  zquale  quadratis 
duobus  vi, St  ib  : quz  aqualia  funt  huic  icdangu- 
lo  xr  cx  cffcdionc  . 


EXPEN- 
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3ll 

EXPENSIO 


IV. 


Vt  circulo  tnfcriptis , qut  figuram  non 
confUtuunt . 

F Cimus  dc  lineis  infcrlptis  circulo,  quar  figu- 
ram  faciebant,  modo  de  illis , abque  refpedti 
ad  figuram  vllam,  fed  determinatar  quantitati  gra- 
duum  fubtenfis  : Eas  vero  in  duas  clafles  diuide- 
musi  Bc  Hic  agemus  de  illis  fubtenfis»  qu;  vt  inue- 
niatur  radicis  quadrat;  extractionem  depofeunt : 
deinde  alias  trademus , quibus  tradandis  radix 
quadrata  adhibenda  non  eft . 

THEOR.  I.  PROPOS,  XI. 

Sinus  complementi , &•  finus  redi  quadratu 
c aquantur  quadrato  radij  . Sicut  >&* 
quadrato  chorda  aqualia  funt finus  ver- 
fi  y O* finus  redi  quadrata . 

PRobatur  bae  refius  eft  angulus  . Vnde  ex  1 1. 
lib.a.  Quadrata  ex  b a finu,*  ab»  vel  srquali 
bc  finus  comple- 
menti erunt  ^qua- 
lia quadrato  radij 

BE  . 

Probatur  fecun- 
da  pars  . Nam  an 
gulus  c redus  eft  . 
Ergo  finus  verfi 
c P quadratum » * 
redi  finus  cb  erut 
arqualia  quadrato 
chorde  ip,  * eft  eadem  ratio  de  finu  redo  ba,  Bc 
ver  fo  AI » qui  arquantur  chorda;  Bi. 

CORO  LLARIVM  I. 

HJne  dat»  finu  redo  ba  fi  ducatur  In  fe»  * 
fubducatur  i finu  toto  in  fe  dudo»  8e  £ re- 
fiduo dematur  radix  quadrata;  Illa  dabit  finum 
complementi  bc  , quo  ablato  a finu  toto  remane- 
bit finus  verfus  ia. 

COROLLARIVM  II. 

SI  vero  hic  finus  verfus  in  fe  multiplicetur,* 
coni  ungatur  cum  quadrato  finus  rcdl  V.  g. 
quadratum  hac  ex  F c,  * coniungatur  cum  quadra- 
to ex  CB  , vel  quadratum  b a cum  ai  Radix  qua- 
drata fubduda  a toto  dabit  chordam  bf,  vel  bi, 
cuius  medietas  eft  finus  dimidiati  arcus  bi  , vel  bf, 
vt  eft  finus  bl  arcus  bh. 

CO  RO  LLARIVM  III- 

QVodfi  duplices  finus  complementi,*  finum 
redum  habebis  chordas  ,quar  totum  ar- 
cum fubtendunt,  nam  fi  duplices  bc  finum  com- 
plementi habebis  Chordam  duplicis  arcus  FB,fi- 

cut  fi  duplices  finum 'redum  ba  habebis  Chor- 
dam duplicis  arcus  Bi • 


THEOR.  II.  PROPOS.  XII. 

4 Chorda  cuiujliiet  quadratum  e/?  aquale 
quadrato  duorum  finuum  fimul  po fit  orum a 
quorum  arcus  fimul  illa  fubtcndtt , ep 
quadrato  digerentia  finuum  verforum . 

Sic  Chorda  ab  fubtendens  arcum  ahb  , qui  fit 
diuifus  in  quafcumqueduas  portiones  ah»c*> 
ius  finus  redus  ac  vcjIus  ch,  * hb  arcum,  cuius 
finus  db  redus,  * verfus  dh  . D ico^uod  fi  finus 
rctli  cdponantur  ita  yt  efficiant  aCf,  & deinde  finus 
minor  verfus 
dh  a finu  ma- 
^ lori  ch  fubdu- 

catur,  vt  rema. 
neat  dc,vc1  f- 
qualis  fb,  dico 
inquam  , quod 

SuadratuChor- 
x ab  eft  pqua- 
le  duobus  quadratis,  quorum  vnum  eft  fadum  cx 
latere  af  aggregato  finuum  redorum,  * alterum 
DC»  vei  bf  differentia  finuum  verforum. 

Probatur  facile.  Quia  triangulum  abf  eft  re- 
dangulum  . Ergo  quadratum  ex  ab  ex  il.lib*2a 
eft  Jtquale  quadratis  cx  af ,&  pb. 

Quod  autem  triangulum  abF  fit  redangnlmn, 
patet , cum  anguli  ad  c , * d fint  redi , * latera 
cp,  &DBfint  arqualia,  ficut , * DC,  * fb  ex  effe- 
dionc . V nde  etiam  angulus  » redus  erit . 

COROLLARIVM. 

MOdus  vniuerfaliflimus  hinc  enafcitdr,  «»o 
plurimi  finus  reperiantur.  Nam  fi  duo 
qua; cumque  latera , feu  chordas  fuperlus  Expeaf. 
I.  Inucntas  dimidiaueris  erunt  finus  redi,  quibu* 
cx  precedenti  reperies  finus  complementi;  qui 
fubdudi  a finu  toto  relinquent  finus  verfos.  SI 
ergo  duos  ex  finibus  ita  repertos  iunxeris,  & qua- 
drate multiplicaueris , Bc  eorum  finus  verfos  mi- 
norem a maiori  fubduxeris,  djtfercntiamque  Qua- 
drate quoque  multiplicaueris  , multiplicatofquc 
numeros  fimul  iunxeris,  & ab  aggregato  radicem 
quadratam  fubduxeris  ; illa  erit  Chorde,  qua;  illos 
duos  arcus  ln;quales  fubtendit.quf  dluifa  per  me- 
dium dabit  finum  medietatis  fummz  arcus, quam 
fimul  vnlti  efficiunt . V.  g.  fit  chorda. decagonl 
Gr.$<5. 6160340.  pofito  finu  toto  lococooo.  Me- 
dietas erit  finus  Gr.  18.  nimirum  3090  j 70.  Sic 
Sexagoni  Grad.  60.  eft  ioocoooo.  medietas  eft 
5000000.  Gr.  30.  Hinc  finus  complementi  Gr. 
18.  nimirum  Gr. 71.  eft  Par  9510565.  qui  fubdu. 
dus  i finu  toto  relinquit  finum  ver  fu  m 489445. 
Sic  finus  complementi  Gr.30.fimt  Gr.6o  quorum 
finus  eft  866oxf4.fubdudus  a finu  toto  relinquit 
finum  verfum  133974 fi. a quo  fubdudus  finus  ver- 
fns  alter  primo  inuentus  dabit  latus  bf 
qui  in  fe  multipiicadus.  Sic  iundi  finus  5000000. 
Bc  3050170.  dant  8060170.  qui  pariter  muiclplica- 
dus  in  fe,*  deinde  iungendi  numeri  ka  multipli- 
cati; i quorum  fumraa  extrada  radix  quadrata  da- 
bit chordam  Gr.  18.  8e  30  fimul  nempe  48.  que 
dimidiata  erit  finus  Gr.i4*  Par.  4067361. 

Sic  fi  iundis  finibus  Gr,*4.  Bc  30.  Bc  ia  fe  mul- 
tiplicatis, multiplicata  quoque  differentia  finuum 
verfo- 
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veriorum  in  fe  , deinde  aggregentur  numeri 
ita  multiplif.it» »-Be  ab  aggregato  radix  excipiatur, 
illa  dabit  chordam  Gr.  54.  & dimidiata  finum 

Gr.  *7-  .. 

Sic  idem  agas  iunftis  finibus  i+.8c  27.  habebis 
filium  Gr  25  f . Et  fi  iungas  27.8:  jo.  Gr.  finus 
habebis  finum  28  - , & c*t.  At  fi  iungas  finum 
Gr.  30.  cum  finu  Gr.  56.  nimirum  cum  dimidiata 
chorda  pentagoni  habebis  finum  arc.  33/  Si  vero 
medietates, vt  fupra  repedantur  coatmuc  dabunt 
multo  plures  finus  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XIII. 

Quadratum  chord a differentia  duorum  ar - 
cuum  ep  aquate  quadratis  differentia 
. finuum  ver  forum  9 atque  regio- 

rum corumdem  finuum . 

, * j 

REaflumatur  fig.  propof.6.  irt  qua  ae  ; 8e  bf 
fint  finus  cuiufcumque  arcus  abig  , & bil 
different  ii  eotundem  finuum  erit  ao  . Sic  eorum 
finus  verfi  fint  fi  minoris  arcus , 8e  ib  maioris 
differentia  erit  »b,  vel  ob.  Dico,  7*^  quadrat* 
harum  alfferenuarum  funt  aqualia  quadrato  chord* 
ab,  A 

■ Bp' 


H 


Probatur . Quii  triangulum  aob,  eft  re&angg- 
Iam»crgo  cx.  n lib.a  Euclid.  vera  erit  pfopoQtio, 
&- quadrata  ex  lateribus  differcntijfqueOB,8e6A 
aequalia  eruut  quadrato  chord*,  &r  bafis  ab  . 

COROLtARIVM  ' ’ 

« • .r  : >•.  'Ji  I» 


H 


‘Ac  prdjfofitio  deperdit  ad  inuemendas  tki 
A A'  chordas  quarum  arcus  vnitl  fuperant  qua- 
drantem . Nam  tunc  poterimus  vti  fubtraftiooe 
fobducendo  a finu  tucftverfo  , tum  refto  arcus , 
linam  arcus  Iriinoris^thfbcatur  gemina  dffercfcj 
tia  finuum  oa,  &tob»  ex  quibus  differentijs  can- 
quamex  lateribus  in  numerum  quadratuh»  reda- 
dis,  &'vfiiti#fubdace,ndo  radicem  quadratam  rd- 
periemus^c  hordam  differenti*  df&orum  arcuutn, 
nempe  illius  «cus  ab^uo  differt  ib  ab  ia  . ^ 

5JTHEQH.  IV.  PROPOS.  XIV. 

Qgairatjim.  cuiuffbet  chorda  vnacumre - 
gemino  , quod  fit  a finucom- 
plemcntfjO*  toto  ftnu^tanquam  ex  Uteri- 
&us  r aquatur  -gemmis  quddratts.fafits  d 


finu  toto. 


$lt  Chorda  bf.  Dico,  quod  eius  quadratum 
'minus  eft  quadratis  radiorumfiE»®  ft  reflfan- 
gulo  duplici  comprchenCo  fub  f£  radio>&  ce  fina 

comp Remeati . 


C1RCVMPOSITIS 

Probatur  ex  propof.  13.  Iib«2.  Euclid.  Quii; 
chorda  EF,vt  in  fig  propof.  11.  &■  duo  finus  totrtB, 

& fe  faciunt  triangulum  oxigonium.ergo  ea  pro- 
pofitio  hic  vcrtfieabicur,qup  eodem  fcnfu  vniuer- 
falirer  ibi  probatur . 

COROLLARIVM. 

Hinc  deducirur;  quomodo  reperta  chorda, 
fiuc  per  additionem,  fiue  per  fubdu&ionc» 
vt  cx  11.&  ij.propofit  huius  reperiatur  finus  ver- 
fus»&r  complementum  finus, nec  non,  8c  finus  re- 
Cius  illius  arcus,  cuius  chorda  componendo,  vel 
fubducendo  duos  finus  inuenta  fit . 

Pone  itaque  chordam  inuentam  effe  fb,&  cupis 
fcire  finum  verfum  fc  . Quoniam  quadratum  fb, 

Ii  vniatur  cum  redbngulo  ex  fe  finu  toto»&  ic 
finu  complementi  bis  accepto  cquatur  quadratis* 
laterum  fc,  & cb,  qui  funt  finus  tot  i.  Multiplice-  • 
tu r chorda  fb  in  fe,  ficut,&  finus  toti  in  feducan- 
tur  gemina  vice,  & ab  hoc  numero  aggregato  fi- V 
nus  totius  gemina  vice  in  fe  duSi  dematur  nume- 
rus chorde  in  fe  duftus  : nam  reliquus  erunt  duo. 
r^&angula  ex  ef  finu  toto  , &r  ce  finu  comple* 
menti . Diuidatur  bifariam, & medietas  erit  vnum 
ex  re&angulis,  cUius  latus  fe  notum  eft;  quod  eft 
finus  totus.  Vndediuifa  medietas  remanens  per 
finum  totum  dabit  datus  cp  finus  complementi 
quo  habito , Se  fubiu6to  a fnu  toto  , remanebit 
f.bc  finus  verius,  cuius  quadratum, vt  ex  II.  huius 
fubdu&um  a quadrato. Chorde  fb  relinquet  nu- 
merum, a quo  fubdu&a  radix  quadrata , dabit  fi- 
num re&umcB, 

THEOJU  V.  PRQPOS.  XV. 

EH  maior  proportio  arcus  maioris  admitto.’ 
rem , quim  chorda  fubtenfe  maiori 
ad  chordam  fuhtenfam  minori . 

- • ••  • i ■'’»  d i •:  . * ; •.  ‘ r 

ID  oon  probabimus  ea  euidentia  , qua  Regitv 
montanus, Se  nos  fupra  offendimus  prop.3. 
Tra&.Ip.cuta  res  per  fe  clara  fit.  Dicit  itaq,  quod 
arcus  maior  abc  compa- 
r ntaS  ad  minorem  ced 
comprehcdit  plures  par- 
tes minoris  , quam  com- 
prehendat chorda  maio- 
ris ac  partcsminocisCD. 
Oftenditur  ver6 'fic  . i 
Nam  certum. eft  5 qubd 
rn  A magis  curuatur  abc  ar- 
cus fuper  ca  CbordAQ^quamcED  arcus  fuper  luam . 
Chordam  cd  . patet  ex  fagicta  f b , fif  ob  : fed  quot 
magis  curuatur  aliqua  lmca,eo  plures  partes  con- 
tinere neccffe  eft , eum  longius  Ipatium  menfu- 
rec . Ergo  arcus  abc,  qui  magis  curuus  elt  fuper 
re^am  Ac.quam  minor  arcus, plures  partexcoifti- 
nebic  illius  arcus,quamquodcootincatAcChor- 
da  tna  ior  rcfpe&u  tmnoris  Chorde  co  . 

COROLLARIVM.,  • . i 

Hinc  eruitur, quod  chorda  vn<us  gradas  fenfi- 
bihtcr  non  dificrat  ab  arcu  fuo  licut , ncc 
finus  30.minutorum;cum  fenfibiliter  luper  illam 
non  dum  arcus  curuecur . Sic  quod  maior  pro- 
portio arcus  mius  Gradus  ai  arcum  4*.  minu- 
torum , quam  chord*  ad  Chordam . idtft,  quod 
R r fi 
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J»4 

fi  arcus  vivus  Grad.  comprehendit  m.  45  infu- 
pcr  IT.  minuta  tertiam  eorum  partem;  quod  chor- 
da vnius  gradus  non  comprehendet  totam  Chor- 
dam 45  minutorum,  8e  infuper  eius  tertiam  par- 
tem ; fed  paulo  minus  . Sic  quod  fit  arcus  Gradus 
I m.  50.  comprehendit  arcum  vmus  gradus  vnica 
vice.  & infuper  eius  medietatem;  qnod  Chorda 
ipfius  arcus  Gr.  vnius,  & m.50.  non  coprchendet 
chordam  arctis  Gr.  vnius  femcl,  8f  infuper  chor- 
dz  eius  medietatem,  fed  paulo  minus,  & idem  di- 
casde  finubus . 

COROLLA R IV  M II. 

Hinc  eruas  quoque*  quomodo  prope  verum» 
Sinum  vnius  gradus  requiras*  licet  non 
certd,  nec  in  fat  ibi  liter,  fed  tamen  adeo  prope  ve- 
ritate, vt  nullas  emor  fenfibilis  fubrepi  queat.  Di- 
uidatur  finus  261769*  repertus  propof.  Ii. huius 
Coroll.  Arcus  Gr.  vnius  m.  50.  in  lex  partes  , Oe 
fexta  pars  erit  4 5618  -i- . Sic  finus  150S97.  mi- 
nutorum 45.  in  tres  pirtes , eritqae  tertia  para 
4)652.  Si  ergo  daremus  finui  vnius  gradus 
Uatuor  vicibus  fextam  partem  hanc  45618  *7 
nui  vnius  Gr.  m.  50.  cflfet  Ipfe  finus  Gr.  vnius 
part.  174511  Lt  finus  ipfeGr  1.  m.50  eum 
comprehenderet  femcl, Br  infuper  dimidiam  Ipfius 
partem  , aut  vicibus  quatuor  ex  fex,  quibas  con- 
flat ipfa  maior,  vt  arctu  Gr.  vnius  m.50.  compre- 
hendit gra  lum  vnum  , nempe  4.  vicibus  ex  fex 
partibus  , quibas  ipfe  grad.  maior  Gr.i.  01.50« 
confiat . 

At  fi  daremus  quatuor  partes,  ex  quibus  tribus 
confiat  finus  minutorum  45.  & comprehende- 
ret finum  4j.vt  Gr  I.  ar:um  m.  4).  cfiet  174528. 
Differentia  autem  cft  par.16  -f,  vel  17.  t^uamob  • 
rem  ele&is  —t  8e  quid  minus , nimirum  partibus 
1 2 prox  me  addemus  eas  partibus  174TI2.VCI  rc- 
fiduura  4.  lubtrahcmui  partibus  1745x8.  Breffi-- 
ciemus  finum  partium  174524.  , quz  finum 
minutorum  45.  non  continebit  frmet  cum  tertii 
parte  : quia  fic  deberrt  efle  1745x8.  at  eft  paulb 
minus  ,&  continebitur  a finu  Gr.  vnius  m.50. 
non  femcl  cum  medietate  eius , fic  enim  'ciTce 
17451X.  fed  paulo  minus . V ude  proportio  arcus 
maiotisGr.  vuius  ad  arcum  minorem  10.45.  «it 
maior  , quia  illum  continet,  femcl  cum  tertia  par- 
te, quam  finus  maioris  ad  minorem,  qtu  eum 
non  continet  femcl  cum  tertia  partf  ; icd  paulo 
minus,  Bf  maior  arcus  Gr.i . m.50  ad  arcum  vuius 
grad  habebit  maiorem  proportionem  , quam  fi- 
nus maior  iofius  aU  finum  minoris,  quod  conti- 
neret arcum  minorem  femcl,  & medietatem  eius; 
finus  veto  maior  minorem  finum  contineat  fe- 
raci, Bc  minus  medietate . 

COR  OLLARI  VM  III. 

Hinc  verb  finum  arcus  habebis  minorem  15. 

minutisjmedictas  enim  Chordz  vnius  gra- 
dus dabit  Sinum  m.50  par. 8 /»64.  cuius  reperies 
chordam  ex  Coroll. 2,  propof. II.  cuius  medietas 
erit  minutorum  15. 


PROBL.  I.  PROPOS.  XVL 

Tabulam  /innuit  ordinare , &•  omnino 
complere. 

DO&rina,  quam  tradidimus  fuficiet  ad  tabu- 
lam fiouum  condendam,  Hcet,ve(  facilitatis 
gratis,  8r  maioris  abundantiz,  etiam  cz teras  re- 
gulas trademus  iofra  . 

Itaque  ex  literibus  inuentis  figurarum  regula- 
rium Quadrati,  Pentagoni,  Ex?goni,  & Qoinde- 
cagoni , Ita  czteri  finus  educentur  . Nam  illi 
erunt  chordz  arcuum,  quos  fubtendunt,  Br  me- 
dietates finus,  quorum  dimidiabis  arcus  ex  Co- 
roll.s.  propofu. & harum  fcmiflium  inenfantur 
finus  . Deinde  harum  femiifium  reperiantur 
complementa  ex  Coroll.  I.  ciufdem  . Jnuento- 
rum  autem  edpiemetoruro  accipiantur  femifies«fir 
earum  finus  reperiantur  ex  Coroll.x.  prop.  eiuf- 
dem,  Br  fic  fucceffiu£,  vtin  appofitis  tabellis  vi- 
dere potes . 


Tabella  arcuum  ex  latere  Gr.  14.  Quin- 
decagom  nafctnttum . 


Arem 
N.  Gr.  M. 

1 1*  0 1079117 

* « 104118? 

i 1 5»JJ«° 

4 I ,«  261769 

I • 4!  1,089« 

Completnent»; 

N.  Gr.  M. 

1 78  0 978147« 

1 84  994521» 

J 87  998  «19, 

4 88  ,0  999«57J 

5 89  17  9 99914J 

Comp.i.  S em  i fies . 

Como.  Semifiium* 

* J9  0 O19 i 204 

6 71 

P 

777 '5*0 

7 1»  jo  ,3,8069 

7 co 

jo 

94»«4I  5 

f 9 45  * 69,491 

8 70 

15 

58)6015 

Comp.s.  Sem. 

9 4X  6691706 

9 48 

74» '44* 

IO  21  ,78,679 

«O 

»JJ58o« 

11  10  50  1322555 

II  79 

JO 

»S,i?4» 

1»  S •»  871757 

11  84 

45 

99« * 947 

Comp.5.  Sem. 

«J  41  JO  «88,7» 

I,  4 « 

JO 

7'5,744 

>4  » 45  J 705574 

14  69 

15 

9188097 

Comp.4.  Sem. 

1?  44  17  «977907 

15  45 

45 

716,01» 

Comp.6.  Sem. 

i«  ,0  30  7077,84 

1«  79 

J» 

666119» 

17 17  17  16,0,12 

■7  74 

45 

9«47*7j| 

Comp.7.  Sem. 

18  ,0  17  70,774° 

18  79 

45 

8«)8,7f 

Comp.9.  Sem. 

' 

1 9 >4-  4°«7,«« 

19  «« 

9 

91,545» 

Comp  10.  Sem. 

10  J4  3»  5««4 o«» 

10  7? 

JO 

8241 i6» 

*l  17  17  196741« 

7» 

•5  - 

9^  >0t 99 

Compuli.  Seni 
N.  G.  M.  . 

»»  39  45 


Comp.13.Sem. 

»3  »3  *3  3947439 

Comp.i6.  Sem. 
*4  *9  45  497**«3 

Comp.ip.  iem. 

33  344*JP° 

»9  »6  30  >841153 
»7  8 «5  I4349»* 

Comp.io.  Sem. 
a8  >7  43  4656145 

Comp.>3.  Sem. 

. *5>  31  45  5499745 

Comp. 25.  'em. 
3«  »8  30  4771588 
31  14  15  »44*573 

Comp.16.'  Sem. 
3*  3«  45  5983>4« 
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Compl.  Semifliura.  Semif.4.  Comp.  .Compl. Semiflium! 

N.  G.  M.  N.  G.  M.  N.  G.  M. 

6J64390  » 50  13  7688418  1141  45  «788307  11  47  13  7343235 


»3  65  30  918791; 


14  30  15  8681988 


»5  57  o 8386706 
>6  73  30  9588197 
>7  81  45  9896514 


18  6»  15  8849876 
19  57  »4  8410390 
Comp. 

30  6|  30  8788131 

3*  75  45  949*?0» 

3>  33  If  8011338 


Arcu$8r  Semif. 
N.Cr.  M. 


Complem. 
N.  Cr.  M. 


* 30 

yoooooo 

1 60 

8660154 

»J5 

1588190 

2 75 

9&S9* 68 

3^7 

30 

1305161 

3 *» 

3° 

9914449 

4 3 

43 

434031 

4 85 

»5 

9978389 

Complemcti  i.  Sem. 

Comp!.  Semiflium. 

5 37 

3° 

6087614 

5 5» 

3» 

79335J3 

6 18 

45 

3**4393 

6 71 

15 

946930» 

Comp  $ 

. Sem. 

A 

7318398 

7 4* 

' *y 

6593458 

7 48_ 

43 

1 Areos.  8r  Semif. 
N.Cr.  M. 

r 34  ■ 387785* 

» l<  3092170 

3 9 * '«4345 

4 ♦ '3P*-  7»4'9‘ 

5 2 15^  ^#9*598 

Semif.  1 . Comp. 

6 17  o 4539905 

7. <3  JP '*{f44'4 
8»>6  -45  11  5374 


Semif.  5.  Comp. 
t*  J i $0  ^2*4986 

1?  45  »7 14405, 

12  (8 
U 74 

JO 

l( 

8516401 

94*4*5* 

v Semif  7.  Comp. 

1 4 $8  ij  <(190940 

14  51 

43 

7853169 

Semif.  9.  Comp. 
15  14  ■ 4*  4186(07 

m 65 

I( 

Semif.il.  Comp. 
Itf  29  1 ( 48861 11 

16  60 

45 

8714060 

Tabella  Sinuum  , qui  nafcuntur  k Utere 
quadrati  Gr.  90. 


Tabella  Sinuum , qui  nafcuntur  i Jatere 
Sexagont  Cr.  60. 


Arcus, !•  Semif. 

N.  Gr.  M. 

I 43  7071 068 

1 11  30  3816834 

3 11  IT  1950903 

4 33  45  555S7 °* 


Complementi  i 
N.  Gr.  M. 

I 45  7071068 

1 47  30  9138793  ", 

3 78  43  9807853 

4 5«  M 8314696' 


Comp.  3.  Sem. 

8 >6  15  4411887  861  43  89*8717 


Tabella  Sinuum , nafcuntur  ex  latere 

Pentagoni  Gr.  71. 


COROLLARIVM  I. 

T X his  itaque  rebellis  habebis  iam  inoentos  li- 
I nus  ircuum  tio.qui  fe  foperant  m.45  Se  licet 
ordo  lit  confufus  5 poteris  tamen  inderiem  collo* 
carc.&r  fic  43.  minatorum  augmentum  ordinatum 
dignofeere . 

Si  autem,  8e  arcuum,  qui  fe  foperant  min.  tfj 
tantummodo , linus  percupiat  * id  deiude  effi- 
cies ex  propof.  11.  huius  addendo  linum  arcus 79.  ■ 
grad.  finui  arcus  Gr.  vnius  ,8r  exquirendo  chor- 
dam grad.40.  ex  notdiinuum  verfornm  ipforum 
differcntii,  vc  ibi  docemus  , hic  itaque  arcus  grad. 
40.  & em»  Scmifles,&  complementa  eodem  mo- 
do,ac  procedentes  tabell;  compotit;  fuot,  dabunt 
inultos,  mulcofquc  arcas,  qui  predido»  15.  minu- 
tis fupcraat . 

Tabella  Sinuum  ex  additione  finui  grad.)?. 
<y  Cr.  1.  re  fultam,  nempe  ex  latere 
Nonagom . 


Arcus, St  Semif. 


Complci 


Complem. 

N Gr.  M. 

1 54  8090170 

1 71  93>o563 

381  H-  987*873 
483  30  9969173 
3 87  43  999**9° 

Compl.  Semiflium. 

6 63  • ov  8910067 

7 74  3®-  97*3499 
883  13  99304*5 


N.  Gr. 

M. 

N.  Gr. 

M. 

l 10 

3410*01 

. 1 70 

4 9)9*9*«  . ' 

' 

* 10 

1 /3*4** 

1 80 

9848078 

s y 

«7*3  57 

3 8 3 

9961947 

/ ' 

4 * 

3» 

4361 94 

4 87 

30  9990481 

5 * 

*3 

»18*43 

; 88 

43  9967**0 

J 

Semif.  3.  Comp; 

9 40  30  6494480  9 49  30  7404O40 

40-10  13  3461171  3069  43  93**913 


Scmif.t.  Comp. 

' 4 3 5 o 5 73  3744 
717  30  3008058 

8 8 43  *5»**34 

Scmil.i.  Comp. 

9 4o,SrCft.  6417876 

V Semif  3.  Comp. 
»10  41  30  6755901 

II  11  15  81  «e*. 


Semiflium, Compl. 

6 $5  o.  8161510 

7 71  . 10  95  3 7**9 

8 81  15  98835  tj 


9 $0 


7*40443 


10  57 

11  68 

Rr  1 


3» 

4J 


737*773 

8rc*t. 

• Et 
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}tG 

Et  fi c produces  ipfam  tabellam  vfque  dum  po- 
teris jilla  enim  fer£  omnes  gradus  d 15.  in  13.011- 
nuta  progredientes  adimplebit, fi  (ungantur,  & ia 
ordinem  redigantur  cum  arcubus  pr*ced.tabella- 
rnm  ipfius  arcus  cum  finibus  adiundis  • 

Deinde  cx  arcu  Gr.  52.  m.30.  fubducemus  ar- 
cunl  m.  ;o.8f  acquiremus  arcum  Gr.Ji. cuius  chor- 
■ dam  perquiremus  ex  ij.  propof.  huius  , habe- 
bimus tinum  grad.  16  cuius  perquiremus  com- 
plementa,&r  fcmiflVs,  Rr  complebit  omnino  nume- 
rum Grad  Jdo.  qui  excrefeunt  iy.  minutis  fc  au- 
gendo : ficque  illius  tabui*  flabit  initium  . 

Tabella  Sinuum  enafccntium  ex  fubduftio- 
nc arcus  jw.30,  ab  arcuGr.$tm.$ o. 


maior  fupponatur  linus*  vt  In  tabui  is : tunc  finus 
inuenti  cx  finu  audo  infuper  duabus  zifris, 
erum  maiores,  quam  hic  ponuntur  : vnde  error 
etiam,  qui  in  hac  regula  contingere  poteft  abie- 
disa.  figuris  corrigetur . Cum  non  poflic  vitra 
duas  primas  figuras  ad  dextram  extendi . 

Si  vero  curias  tinum  Gr.  ia.  m.  30.  addes  pr*- 
dido  1121756.  eandem  differentiam,  & fiet  finus 
11643(97  abitdifquc  duabus  figuris  dextris  erit 
tinus  exquifitus  Gr.  i*.  m.  30.  potito  finu  toto 
looroo.  & fic  de  czteris  vfque  ad  43.  Gradus  : ex 
inde  enim  mediantibus  regulis  traditis,  vel  tra- 
dendis complementa  exquiri  debebunt  fi nuum  ar- 
cuum inuentorum,  8c  fic  omnes  finus  arcuum  ex* 
crcfccntium  m.  15.  acquifiti  erunt  • 

COROLLARIVM  III. 


Areus  Semif.  Complem. 


N.  Gr. 

M. 

N.  Gr 

M. 

1 26 

0 4383712 

1 «4 

O 

8987940 

* 13 

O 22  49*11 

» 77 

0 

9743700 

3 6 

30  1132031 

3 83 

30 

9935058 

4 J 

J J 566928 

4 8« 

■47 

9983917 

Scmif.l.  Comp. 

Compl.  Semiffium. 

5 3* 

5299-91 

5 78 

848O481 

6 1 6 

»7?«573 

6 74 

96H6I7 

7 8 

I39<73  1 

7 81 

990*68« 

8 4 

«,75«5 

8 8<S 

997*640 

'9  2 

34^997 

9 88 

9993408 

10  1 

8f  C*t. 

10  8? 

Sc  cgr. 

COROLLA  RIVMII. 

r j Erum,  fi  pigeat  tanti  laboris , fcias  aliquos 
V vti  diffcrentijs  «pfis  inter  finus  Arcuum  fe 
fuperantium  m.  45. 8e  earum  partibus  proportio- 
nalibus . 

Itaque  difpofitis  finubus  arcuum  fe 4$.mimms 
fiipcr  anuum  hoc  modo . 

G.  M.  Sinus  Differenti*  Prf. 

II  15  »9*0905 

11  o 1079117  1*8214 

1»  45  21  6974  1*7857 

15  30  *?J44J4  I274*o 
14  15  **7‘7? 

Subduces  finus  minores  a maioribus, vt  habeas 
differentias  ipfas  pnmas,  quas  fineulas  intres 
partes  «quales  diuides . Inde  finni  datorum  gra- 
duum V.  g.  1*.  addes,  & habebis  tinum  maiorem 
minutorum  15.  nempe  Gr.i»  m.  19.  falcem  proXi- 
me  , & fi  adhibueris  in  fupputationibus  tinum 
maiorem  faltem  duabus  zifris  etiam  admodum  ex- 
> qu-fita  h*c  regula  erit , vfque  ad  grai.43.  Nara 
• poflea  ceteri  Sinus  per  Inuentorum  finuum  arcu- 
um fe  fuperantium  m.  15.  complementa  inuenien- 
di  fimt . 

Sit  ergo  Sinus  Gr  li.filicet  10791 17.  differen- 
tia eft  a finu  maiori  Gr.  is.  m.45.  Par.  1*06974. 
differentia  inquam  ctl  Partium  1*7857  quz  tri- 
fariam diuifa  tert  a partem  exhibebit  41619.  Ad- 
defqideinde  finui  G,i*.m.ifqm  eft  2079117*^««' 
1121756.  qui  erit  ^jidem  paulo  minor , quam  is, 
qui  in  finubus  ponitur  ; Sed  abicdis  duabus  figu-  , 
ria.qu*  abundant  ad  dextram  erit  exquifius  finus  ■ 
2i  2 i 7.  Gr.  1».  m.  »J*  pofiw  finu  toto  100000.  at  fi 


Hinc  quoque  cognofccs ; quomodo  finus  mi- 
nutorum fepenantur.  Namque  fiiam,vc 
pr2fupponitur  reperti  fi ntprxced.  tabu]aruro  fi* 
nus  adhibendo  fi  num  totum  audum  duabus  xi- 
fr 'S  , sum  vix  differat  grad.  o.  m.  1.  vfque  ad  45. 
Gr.  finus  adeo  parui  additione  audi  a curuitaie 
ipfius  circuli  ipfi  arcui  addita;  bine  fit, quod  per 
regulam  proportionum  poflint  exquiri . 

Primo  itaque  accipe  differentiam  inter  finum 
V g.  m.  50.  8r  min.  45,  qu*  erit  45631.  Dicefque 
fi  minuta  ij.quibus  diferepat  arcus  maior  n mino- 
re dant*d  fferentiam  4363/.  quid  m.  3.  ? fc  habebis 
partes  14*44.  qu*  addit*  ad  tinum  m*  *o.  Partium 
8716*  efficient  finum  101809  minutorum  35. 

lam  ver£>  reperto  finu  arcus  01.35.  Pfh.  101809, 
fi  differentum  , qua  diferepat  ab  arcu  minori  in 
quinque  partes  diuiferis,  8r  fingulas  addideris  fi- 
nui m.  30.  efficies  fucccftiue  finus  m 31.&  32.  Bc 
33. 8e  cx t.  fc  hoc  cxadiiis  fuccedet ; fi,  rt  monui, 
afsuptus  fuerit  finus  totus  audus  duabus  zifris. 
Quinta  igitur  pars  differenti*  14*44-  partium 
2908  , quam  addes  ficut  t-bclla  offendit. 

Ita  vero  fequeris  dif 
ferentias  inter  finum 
arcus  maioris  Gradibus 
I*.  ab  arcu  minori  in 
quinque  fecando,  &■  fi- 
nui minori  fingulas 
quintas  partes  fu.ccefli- 
uc  addendo  vfque  ad  ar- 
cum Gr.  43.  Nam  re- 
pertis ita  omnibus  iftis 
finubus,  quf  renda  funt 
deindd  modo  fupra  tra- 
dito CoroH.  1.  prop.ll. 
huius , eorum  comple- 
menta, 8r  fic  tota  T abu- 
la  omnibus  Sinibus  ap- 
pofitis  erit  completa . 


* . ‘ .4.  ■*. 


EX 


Sinus  m.  3°  8725? 

2,08  f 


Sinus  m.  31 

90173-t 

1908  f 

Sinui  m.  3* 

93081-5 

1908 -f 

Sinus  m.  33 

Sinus  m.  34 

*S”.| 

Sinus  m.  35 

1018090 

’ - *4/. 

■4  •' 
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EXPENSIO  V. 

De  Sinibus,  Chnrdifrjue  inueniendts  fme 
cxuachone  Radicis  Quadrata. 

QVz  diximus  fupra  fatis  funt  ad  tabulam  fi» 
__  nuum  efficiendam  . Verum  ad  amplio- 
rem eruditionem,  Se  vtlaboriofam,  & minus  no- 
\am  inuentionem  radicis  quadratz  effugiamus 
fuppoHtis  cognitis  lateribus  figurarum  regula- 
rium ; ex  inde  fcquenti  dogrina  eam  quoque  ta- 
bulam condere  poterimus  . , 

THEOR.  I.  PRO P OS.  XVI. 

Si  in  circulo  quadrilaterum  fit  defiriptum  , 
reti  angulum  ex  diametris  faflum  efl  x- 
quale  duobus  refiangulis  fimul  fumptts 
qui  fub  oppofitis  lateribus  comprehen- 
duntur. 

SIe  abc©  regangulum  deferiptum  in  clrculoi 
{eu  fegraento  . Dico  reflanrulum  deferiptu 
ex  duabus  Sagonaltbus  ad,  & bc  ejfe  aquale  reft an- 
gulo deferipto  a duobus  lateribus  oppofitis  ab,cd, 
'jSr  rcftanguloaCA,  &db  lateribus  oppofitis  con- 
tento. , v 


Quod  vt  probetur 

Progr.  1.  Eligitur  aliquis  angulus  a latere  dia- 
gonali comprehenfus , vtiAf  niger  apud  a,  qui 
vel  fit  sequalis,  vel  minor,  quam  alter  ad  eandem 
partem  eodem  diametro:  & latere  contiguo  com- 
prehen  fus  qualis  angulus  cad  ad  a.  Si  eft  ? qualis 
nihil  fiat;  fi  eft  minor,  vt  in  exemplo  eft  aio 
maiori  abfcindaturxqualis  angulus.&  fit  ad  a an- 
gulus niger  trianguli  cae»  quibus  nigris, & aqua- 
libus; fi  addatur  albus  communis  e af  remane- 
bunt xquales  niger  , albnfque  eab  , & niger, 
albufquc  Cap  , diagonalis  veroCB  erit  fe&a  in 
duas  partes  in  e ; Quapropter  ex  f.  lib.a.  Euclid* 
xegangula  duo  fub  partibus,  Se  dltera  diagonali 
ad  comprehenfa  erunt  zqualia  rcftangulo  fub 
duabus  cb,  fe  ADeondufo. 

Progr.  a.  Triangula  bae,  & cad  funt  xquian- 
gula,  angulufque  niger  apud  a,  Se  albus  in  maiori 
triangulo  cad  eft  aqualis  nigro  ,&  albo  bae  ex 
conftrugione . . 

Anguli  vero  b,  Std  nigri, co  quod  IncxiUant 
eidem  circumferentia  ac  lunt  jquales  ex 
Euclid.  Quare,  Se  reliqui  ad  e,  &c.  Ergo  cx*.lib. 
6.  Euclid  erit  eadem  proportio  cDbafisadcrus 
ad  maioris  , ac  bafis  bf.  ad  crus  ab  minoris  trian- 
guli . Ergo  ex  iS.  lib.d.  regangulum  fub  extre- 
mis CD,  «e  ab  erit  zquale  regangulo  fub  medijs 
B£,  & AD  . , , 

Progr.  3.  Idem  dicendum  eft  dc  triangulo  ni- 


grn  cae,  quod  eft  xquiangulum  triangulo  abd: 
Nam  nigri  caf,&  Fab  apud  a funt  anguli  aqua- 
les ex  conftr.  albus  vero  apud  d,  & niger  apud  c; 
eo  quod  inexiftanc  eidem  circumferentis  ab  funt  / 
quoque  xquales , quare  , Se  reliqui . Ergo  eodem 
argumento  . Ita  erit  in  proportione  Ai>ad  bd,  vt 
AC  ad  ce:  ldeoquc  regangulum  fub  extremis  li- 
neis claufum,  nempe  ad,>\’  ce  erirxqualc  illi  , 
quodra  medijs  fd,  & ac  clauditur . 

Progr.  4.  Notandum  eft  itaque,  quod  refl an- 
gulum ex  ).  progr. eft  fagum  ex  tota  diametro  ad 
Se  maiori  portione  alterius  diametri  f.b,  Se  aqua- 
tur regangulo  laterum  ab  , & cd  oppofitorum,& 
regangulum  ex  3.  progr.  eft  ex  eodem  diametro 
AD,fif  minori  portione  alterius  diametri  ce  xqua- 
turque  reganguloex  reliquis  lateribus  oppofitis 
bd,  Se  ac  • Rcgangula  autem  duo  ex  diametro 
tota, Se  portionibus  alterius  faga  aquantur  iljj  fa- 
go ex  integris  diametrisAD,cB ,vt  pr-enotauimus 
ex  3.I.  2.  Eu.  progr.i.  Quare  hoc  regangulum 
ex  diametris  erit  zquale  duobus  rcgangulis  quo- 
rum quodlibet  <x  duobus  lateribus  oppofitis  qua- 
drilatcri  circulo  inferipti  componitur . 


COROLLARIVM  I. 

Hinc  eruitur  quomodo  datis  duabus  chordis. 
Se  chordis  repertis  comnlcmentorum  vlqj 
ad  femicirculum  ex  Coroll.  '.propof.  n.  polii, 
mus  venire  in  cognitionem  cliordz  , quz  inter 
duos  arcus  datarum  chdrdarum  intercipitur, 
vei  quo  fimul  fuperant  femicirculum,  vel  quo  ar- 
cus datus  fuperat  alium  ; fine  extragionc  Radicis 
quadratz  . Nam  datis  Chordis  C a , & bd 
multiplicabuntur  fimul  , vt  fiat  regangu- 
lum [fub  ipfis  comprehenfum  : Deinde  re- 
pertis chordis  complementorum  vfque  ad  femi- 
circtilum  ad,&t  cb  arcuum  abd,  Se  cab  inulcem 
pariter  multiplicabuntur  , & erit  regangulum 
zquale  regangulo  ex  ca  , Se  id,  Se  regangulo  ex 
ab,&  CD  • Subducito  itaque  regangulum  notum 
ex  lateribus  ca,  Se  bd  , remanebitque  regangulu 
ex  DC,  Se  ab,  quo  diuifo  per  totum  diametrum  da- 
bitur chorda  arcus  ab,  quz  diu  i fa  per  medium  da- 
bit finum  dimidij  arcus  ab,  quo  dati  arcus  fd,  & 
ac  deficiunt  & femicirculo.  Hunc  autem  finum 
obtinebis  quoque  fi  opereris djmidio  diametro,  & r 
dimidij*  omnibus  chordis  acceptis  . Nam  ita  eft 
totum  ad  totum, vt  dimidium  ad  dimidium.  Quod 
fi  ponas  vnutn  arcum  effe  ca  b, alterum  abd, chor- 
da ab  reperta  erit  arcus  illius,  quo  dati  arcus  fi- 
mul fumpti  fuperant  femicirculum:  At  fi  arcus 
dati  fintCA,&  cab  reperta  chorda  effet  illius  arcus 
quo  vnus  fuperat  alium,  vt  patet . 

I ’ N 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  quoque  chorda  fummz  duorum  arcuum 
rcpcrltur . Pone  itaque  tc  habere  notas 
Chordas  ab  , &AD;cariim  complementa  ad  fe- 
micirculum reperiantur  bc,  Se  dc  t Deinde  lincf 
diagonales  ducantur , quarum  vna  fit  diameter 
ac, altera  bd  in  quadiilatero  abdc.*  Multiplice- 
tur itaque  ab  latus  per  oppofitum  dc  ; item 
ad  per  oppofitum  bc  habebimufque  duo  re- 
gangula  zqualia  regangulo  fago  ex  diago- 
nalibus ac.  Se  bd,  fi  ergo  aggregatum  duo- 
rum  rt&angulorumcx  lateribus  ab,&  cd  nccnon. 


3,g  TRACTATVS  XX. 

& ad  » Se  bc  diuidatur  pier  totum  diametrum  pro-  diagonales  bc,  & ad  in  fe,  Se  obtinebis  redangu- 
dibit  Chorda  bd  ,qu*  diuifa  bifariam  dabit  finum  lum, 3 quo  demes  redanguium  ex  oppofitis  late. 


^imidij  arcus  bad.  Poteris  quoque  vti  dimidiatis 
lateribus»  8e  dimidio  diametro , Se  prodibit  idem 
(Inus  dimidij  arcus  bad  . 

COROLLARIVM  III. 

POteris  quoque  dati  chordi  fimplicis  arcus, & 
chorda  dupli  arcus  reperire  chordam  tripli  • 
Sit  ergo  chorda  arcus  ac  fimplicis, fr  arcus  acd 
duplicis  . Inuenietur  chorda  tripli  bacd,  fi 
chorda  fimplicis  arcus  multiplicetur  ini  fe  nimi- 
rum chorda  cd»  & squalis  ab  laterum  oppofito- 
rum  quadrilateri  bacd  , deinde  multiplicetur  in  fe 


ribus  conftltutum  b a.&cd,  refiduumque  diuides 
per  latus  ac,  iam cognitum»  Se  prodibit  chorda 
•Dareus quintuplicis  bacd. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XVII. 

Quadratum  finus  refli  f/7  aquale  rcflan- 
gulo  ex  [mu  verfo  duplicis  arcus , Cr 
medietate  radij  confiflo . 

*¥}Robatur.  Nam  triangulum  cdh  ad  cir- 
JP  cumfereneiam,  eft  redanguium » vc  etiam 
tale  e(l  cdb  , angulufqucc  communis,  ergo  ita 
erit  ch  diameter , 8e  bafis  ad  chordam  , & latus 
minus  cd  trianguli  maioris»vt  idem  latus  , chor- 
daque, &infupcr  bafis  in  triangulo  minori  ad  ce 
latus  minus:  Et  ideo  ex  propof.19.  lib.tS.  qua- 
dratum ex  chorda  Cd,  tanquam  cx  medio  xquale 


chorda  dupli  arcus, nempe  diagonalium  ad,  Se  bc, 
& ab  hoc  redangulo  per  multiplicationem  fado 
deducatur  redanguium  primo  fadum  per  multi- 
plicationem laterum  ba.  Se  cd,  8c  refiduum  xqua- 
bitur  redangulo  ex  lateribus  oppofitis  ac,At  bd» 
Vnde  fi  hoc  redanguium  diuidatur  per  lacus  no- 
tum ac  ; relinquetur  latus  bd  tripli  arens  chorda, 
8r  fi  vtaris  dimidiatis  chordis  cueniet  finus  dimi- 
dij arcus  bacd. 

COROLLARIVM  IV. 

t • 

SI  autem  noueris chordam  tripli  arcus  bacd, 
fimplicis  b a , & cupias  chordam  duplicis  . 
Oportet  multiplicare  ab  fimplicis  arcus  chor- 
dam in  fe  , & habebis  redanguium  fub  lateri- 
bus ^qualibus  oppofitis  comprehcnfum , deinde 
fimplicis  arcus  chordam  cognitam  per  arcus 
tripli  chordam  multiplicabis  , 8e  habebis  re- 
& angulum  ex  BD,&  ac,  quar  vnita  aequabunt  qua- 
dratum ex  diagonalibus  a d,  Se  bc  . Vnde  eduda 
radix  quadrata  dabit  chordam  AD , quod  licet  ad 
hunc  locum  minus  fpedet,  cum  noftrum  inftitu- 
tum  fit  docere  , quomodo  fine  extradione  radicis 
quadrate  datis  lateribus  figurarum  circulo  inferi- 
ptarum  poflint  omnes  finus  reperiri ; nolluimus 
umen  omittere . 

COROLLARIVM  V. 

POteris  quoque  reperire  ex  chordis  notis  dupli 
arcus  tripli,  & fimplicis  chordam  quintupli 
arcus  . Chorda  fimplicis  arcus  fit  a 9 , dupli 
arcus  cd.  Si  multiplices  cd,&ba  (quales  inuicem 
habebis  redanguium, quadrilateri  bacd  fub  oppo- 
fitis lateribus  contentum;  multiplicabis  quoque 


erit  redangulo  ex  extremis  confedo  ce,  Scb  . 
Ergo.&r  quarta  pars  quadrari  ex  cd, cuius  latus  eft 
medietas,  fD,eft  squalis  quartae  pani  redanguli, 
quae  comprehenditur  a ei  femlradio  , fret  fimi 
verfo  duplicis  arcus,  quod  eft  intentum : haec  ve- 
rb  quarta  pars  poliet  conftitiul  j fi  placeaet  ex  fe- 
mifinu  verfo.  Se  toto  radio  ca,  vt  confidcrantl 
patet.  1 

v \r 

COROLLARIVM. 

Hinc  cft,quod  fi  multiplices  finum  redum  c* 
in  fc,&  deinde  diuidas  per  femiradium  ci 
quod  habeas  finum  verfum  duplicis  arcus  ce.  qui 
fubdudns  a finu  toto  dat  finum  compfemqmi  EAk 
Sic  quoque  , quod  fi  multiplices  finum  verfum  c£ 
per  femiradium  ci.  Se  ex  numero  multiplicato  ra?  » 
dicem  quadratam  eruas,  quod  finum  redumejb'' 
obtineas. 


EXPEN- 
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THEOH.  III.  PRO POS.  XVIII. 

Vt  dimidium  finus  totius  fe  habet  ad  fimum 
dimidij  alicuius  arcus  , ita  finus 
complementi  eiufdem  dimidij 
ad  fimum  totius  arcus, 

Sit  dimidium  Arpinus  totus  ab*  dupletur  ipfe 
finus  totus,  Se  fit  abc  diameter,  Se  hac  diame- 
tro fiat  fem  i circulus . Sitque  in  co  finus  ir  dimi- 
dij  arcus  ad  totius  arcus  ade  : Sinus  vero  totius 
arcus  eiufdem  ade  fit  ie  complementum  arcus  di- 
mtdi)  ed  fit  eh ,8e  ducla  ic  finus  illius  coplcmen* 
ti  eh  fitEc.  Dico,  quoti  ili  efl  dimidium  ak  finus 
Mnu  ad  fimum  ES  dimidii  arcus&t  refertum  ftnut  EG 
complementi  etujdem  A midij  in  proportione  ad  finum 
totius  st . 

Qpod  vt  probetur  confidera  aec  angulum  t 
^uod  fi  in  circumferenti!  , Se  sic  ex  Hypothefi 
effe  rcclangula,angulumque  communem  efle  apud 
c.  Vnde,  Se  erunt  «quiangula  , ve  conflat  ex 
propof.8.  lib  6.  Se  ideo  ex  4.  £ucl.  lib-tf.  latera 
circa  aequales  angulos  erut  proportionalia.  Ideo- 
qnecrit,  vtbafis  ac  trianguli  maioris  ad  crus  mi- 
nua  ae,  ita  bafis  ec  ad  crus  minus  ie  minoris 
trianguli  eic  . Quamobrem  dimidium  quoq*  ab 
totius  diametri,  & bafis  (e  habebit  ad  idem  fuum 
crus  minus  ae  , vt  dimidium  eg  bafis  ec 
minoris  1 ec  trianguli  fe  habet  ad  si  crus  mi- 
nos io  ipfo  . Radius  ai,  St  os,  itaque  tam  fuman- 


/ 


tttr  non  vt  dimldls  , fcd  cum  fint  In  eadem  pro- 
portiene,  ac  fuatota  vefuti  tota  accipiantur , Se 
mh  ab  ad  ab,  vt  eg  ad  ei.  Vnde  eodem  argumen- 
to) de  nuo  concludemus  intentum.  Nara  diml- 
«ftom  finus  dimidii  Se  quarta  pars  ak  bafis  ac  erit 
ad  dimidium  fui  cruris  ab.  nempe  ad  finum  ef  di- 
midij arcus  ade,  vt  finus  eg  complementi  ad  fi- 
num  ie  duplicis  arcus  • 

corollarivm  I. 

QVbd  fi  obtineas  cognitionem  finus  redi  af 
. dimidij  arcus  ae.  & finus  complementi 
etuldem  eg  potes  acquirere  cognitionem  finus  du- 
plicis arcus  ei  per  regulam  auream.  Nam  fi  mul- 
tiplices finum  complementi  eg  per  finum  redum 
bf,  8c  diuidas  per  medietatem  finus  totius  ax  ha- 
bebis finum  ei  redum  duplicis  arcus  ade  . 

COROLLARIVM  IL 

Sic  fi  obtines  cognitionem  Sinus  duplicis  ar- 
cus, Se  finus  complementi  fimpticis  eiutiem 
pofles  deuenire  per  regulam  auream  in  cognitio- 


nem finus  fimplicis  arcus  • Nam  fi  multiplices 
dimidium  finus  totius  AK.cum  finu  duplicis  arcus 
ie,  Se  aggregatum  diuidas  per  finum  complemen- 
tidimldij  arcus  ec.  habebis  finum  fimplicis  arcus 
fe.  Nam  ec.  , quieti  finus  complementi  dimidij 
arcus  eh  eft  ad  ei  finum  duplicis  arcus,  vt  dimi- 
dium finus  totius  ak  efl  ad  finum  fimplicis  arcus 
af,  quare  redangulum  fidum  ex  mcdijjs  ap  finu 
fimplicis  arcus. & oe  complementi  eiufdem  equa- 
le  efl  redangulo  fado  ex  extremis  ak  dimidio 
finus  totius,  Se  ie  finu  duplicis  arcus  . 

Si  vero  i contra  diuidas  redangulum  ex  1 E,  Se 
ak  per  finum  fimplicis  arcus  fe  habebis  finum 
complementi  fimplicis  arcus  eg  , ficque  dato  linu 
duplicis  arcus, Se  dimidio  finus  totius,  Se  finu  fim- 
plicis arcus  deuenies  in  cognitionem  finus  com- 
plementi eiufdem  arcus  fimplicis. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XX. 

Arcus  tertia  fartis  Chordi  dati  chordam 
totius  aiens  iniitfltgtrc . 

Sit  data  chorda  ab, & opporteat  inuenfre chor- 
dam ad  , qug  arcum  torum  fubrendat . 

Fiat,  vt  va  finus  totus  ad  ab  chordam  datam  s 
ita  ab  ad  bc  . Deinde  rurfus  adhibita  regula  pro- 
portionumjfiat.vt  radius  bv  ad  refiduum  vc  inucn- 
t$  »c,fic  Chorda  data  ab, vel  «qualis  be  ad  aliud. 
Se  inuenieuir  cf  ; Quia  ergo  ac, Se  fd  funt  «qua- 
les  ipfis  ab,&  bb  : (1  addatur  ipfis  nuper  inucn- 
ta  CF  efficietur  ad,  qux  quarrebatur. 

Quod,  vt  oftendatur.duda  bv  ponatur  ac  fqua- 
lis  Ipfi  ab,  8c  prolungetur  in  d . Dico  in  primis 
bed  arcum  efle  duplum  arcus  ab ,&  ideo  a ed  arcum, 
quem  fubtendit  ad  efle  triplum  arcus  ab. 

Prob.  Nam  angulus  niger  b eft  «qualis  nigro 
c ob  «qualia  crura  ab.  Se  ag  ex  cffc&ionc:  Quare 
Se  angulus  Afcmialbuserit  «qualis  nigro  l ob«- 
qualia  crura  av,  vb,  nempe  radios,*  ideo  quoque 
nigro  c , Se  Cic  b , Se  c anguli  nigri  triangulfxBC 
erunt  «quales  angulis  b,  & a trianguli  baV:  QA. 
re,  & reliquus  angulus  niger  a in  trianguloABC 
erit  «qualis  albo  v in  triangulo  bav  ex  Diopof.l/. 
lib.i.  elcm.  Sed  a niger  eft  ad  circumferentiam, 
ergo  vt  «qualis  duplo  maiorem  circumferentiam 
f obtendet  bed  , cum  fi  fubtenderet  «qualem  fub- 
duplus  eflce ; ideo  addito  e»  totus  arcus  abed  erit 
triplus  arcus  folius  ab  . 


Prob.,*.  Quod  radius  fit  ad  Matam  ab,  vt  ab  ad 
bc:  cum  enim  triangula  fint  «quiangula  habebunt 
latera  circa  «quales  angulos  proportionalia. 
Ergo  erit  ,vt  av  ad  ba  bafim.ita  eadem  crufque  ab 
ad  bc  . £t  hinc  ex  ^.lib.&erit  bv  ad  refiduum  vc 
Jnueatf  bc,  fubdude  a finu  toto,  vt  bb  ad  cf,  qu« 
cum  ac, 5cdf  complet  fubtenfam  ad. 


THEOR. 
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ib  TRACTATVSXX. 


THEOR.  VI.  l>ROP.  XXI. 

Rallius  cfi  ad  cbotdam,  quadrantem  fu- 
perantem , vt  ipfa  chorda  ad  diame- 
trum addita  Chorda  dupli 
excejjus. 

Sit  data  ab,  que  fuperet  quadrantem,  & duplus 
cxceffus  (it  cb  . Dico,  quod  radius  ad  ctl  ai 
AB,  vt  AB  cb  rda  ad  ab  d.amctrum  cum  HF  aquali  cb 
dupli  exceflus  i b,  quo  arcus  acb  fuperat  quadran- 
tem AI . 


Probatur  . Naro  triangula  abd,  & abf  funt 
«quiangula  ,&  angulus  a eft  zqual  s angulo  r otf 
parallelifmum  linearum  zqualium  ipfi  ab  , quar* 
funt  cu,  8e  bf  j fiqu  dem  ob  id  ; tam  angulus  a , 
quam  F aequantur  tertio  angulo  h nigro , angulus 
verb  a communis  vtrifque  * piatur  angulo  b ni- 
gro ob  equiles  radios  : Ergo.Sr  reliqui  ex  Cor. a. 
propof.'»7.  Iib.l. : Quan  habebunt  hzc  triangula 
latera  circa  aequales  angulos  proportionalia, erttqj 
AD  crus  ad  ABbafim,  vt  ipfa  ab  crus  in  triangulo 
abf  ad  af  bafim . 

corollartvm. 

. P . «"  -.1  ' p 

Hinc  fi  dati  chorda  a»  excedente  quadrarem 
facias  regula  aurea,  vt  fcmldiamcter  ad  ad 
AB, ita  ab  ad  aliud  inuenies  AF,a  quo  inuento  fub- 
duces  diametrum,  8r  refiabit  hf  ideft  zqualis  Cb 
dupli  exccfius,  quo  fuperat  data  chorda  quadran-’ 
tem . 

‘ THEOR.  V.  PROPOS.  XXII.  . , j i 

■f  ■ M 

Tresfubtenf 're  prima  arcu ’ Jinpltci  fecundi 
duplici , tertta  triplici  aqiahhus  fdnl  tres 
continue  proportionales : ft  prima  tertia 
addatur,  vt  fa  vlnmaproportionalis . 


Eitenfi  ad  fiat  equilis  linea  ce  ipli  *c-Et  ofte- 
dtdum  prin.9  tff.-  ba  ad  ca  , vt  ca  ad  ae  . Angu- 
lus dab  albus  <11  bifariam  fcdua  Lnca  ac,&  pa- 


tes dac,  &'c  ab  f quales  funt:  fed  angulus  s ipfi 
Cad  ob  zqualia  crura  cx  cfFcdlone  , ficutc  niger 
albo  CABzquantur.Ergo  triangula, eca,  cba  zqui- 
angula  funt  ,*  quare  erit,  vtcrus  EAadbafimAC, 
ita  ac  ad  ab  ex  4.  lib.6.  elcm. 

Deinde  oftendendum  cft  F.D?quariipfi  ab  Tria- 
gulum  edc  e fi  zquiangulum  triangulo  cba. Angu- 
lus enim  e oflenfus  cfi  zquaiis  angulo  nigro  c : 
Angulus  aec  fubtendit  totam  periferiam  exceptis 
duabus  partibus  bc.  &r  ba;  quibus  ineftj  fed  an- 
gulus cda  fubtendit  duas  ipfas  partes  cb,  & ba  . 
Ergo  refiduus  angulus  exterior  edc  totam  reli- 
quam peripheriam  oCcuparct,  cu  duo  anguli  apud 
d duobus  redis  zquentur,  Bc  ideo  ad  centrum  po- 
liti infiltercnt  femi  circulo . Vnde  ad  peripheriam 
totam  peripheriam  vfurparent . Quare  EDcangu- 
luszquabitur  angulo  b : cum  ergo  fint  zquian- 
gula  triangula  ob  duos  angulos  equalesex  Cor.  2. 
pr.17.ltb.!,  ita  erit  ba  ad  cB,vt  dc  ad  de  : fed  ba, 

& cb  funt  squales  . Ergo  etiam  dc,&ed  linea; 
linea  vero  dc  zquatur  ipfi  cb  cx  hypothefi  . 

Sic  deinde  hd  zqualis  ipfi  da  . Dico  rurftis  ca 
«ffe  ad  EA,vt  ad  ad  ah  in  proportione . Sunt  enim 
*Ca,&  hda  triangula  equiangula  ob  angulos  ipfo- 
BUm  apud  a arquales  ex  Thcfi,  8c  confequenter  h, 

& E,*cum  triangula  fint  zquicruratvnde,  & reliqui 
aequales  cx  Coroll  t.  propof.17.  Iib.l.  Quare  erit 
Vt  ca  crus  ad  ea  bafim,ira  da  crus  ad  ah  bafim 
Deinde  affero  HLzquari  ipfi  ca  . Nam  h ld  trl- 
angulum  eft  zquiangulum  triangulo  dca  . Nam 
angulus  h zquatiir  n-gro  A,  & angulus  dc  a obtu- 
fus  fubtendit  totam  cireumferentiam  exceptij  tri- 
bus partibus, ideft  arcum  dc  ba  : Sed  angulus  bcx  . 
fubtendit  eafdem  tres  parces;  8t  cft  internus, ergo 
reliquus  hld  externus  equacur  ipfi  dca:  & totam 
reliquam  circumferentiam  in  circumferentia  po- 
ficus  fubtenderet . Quamobrem  dc  erit  ad  ca,  vt 
dl  ad  l h : quare  permutando  dc  erit  *d  dl  ; vt  ca 
ad  lh;  fed cd,& ld  funt  aquales.  ErgoLH,&CA 
erunt  zquales . 

COtfOLLARIVM. 

Hinc  deduces  modum,quo  triplices,  8c  quadru- 
plices, aut  quintuplices,  &r  czt.  arcum  pro- 
pofitum  Cuiufcumquearcus  fubtcnfim  jnucnjas. 

cfata  fubtensa  arcus  fimpl  cis  ra,&. ircus 
duplicis  ca  fi  adh’bit$  xeeuli  aurei  multiplices  1 
fubtensa  aYcys  duplicis  in'te,8r  diuidas  per  fubteft- 
fam  arcus  fimplicis  habebis  af.,  cui  fubdu&a  ipfa 
ba,  fdeft  de  tertiam  fubtenfam  da  arcus  triplicis 
exhibebit . Quoniam  often Jimus  ba  effe  ad  CA,VC 
CA  ad  ab.  Deinde  fi  rurfus  affumas  da,&  ei  addaS 
de,  vel  ba,  vt  fiat  ba.  & regula  proportionum  di- 
cas fi  ca  dat  ea  , quid  dabit  ae  ? inuenies  ha,  qu* 
fubduda  ipfa  c*,  dabit  fubtenfam  AL  artus  qua- 
druplicis lca,  & fic  dc  alqs.  / - . ^ 

1.  -i  j r,-  ' »i  ...  . . i • . I*.t  • •,  >.  * 

cognitione  chordarum,, 
que  latera  figu,ar.um  , de  quibus  dix  mus  1 
Expenfione  prima,  &r  chordarum  arcuum,  qui  ea- 
rum arcus  complent  vfquead  fem  circulum , quae 
acquiri poflii it  expropof.iK  polE/hifs  slcnemre 
In  cognitionem  epterorum  omnium  fimum  Narp^ 
dimidientur  chorde,  & erunt  finus  dimjdij  arciiSA^ 
Sic  earum  complementa  vfque  ad  fcnitcirculu  & 
erunt  finus  complementorum  vfquead  qu^dran-* 

tem 
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DE  LINEiS  CIRCVJLO  CIRCVMPOSITIS 


l«*n . Deinde  per  propofitiones  pofitas  omnes 
alios  aremim  finus  fc  inuicem  fuperantium  45  mi- 
nutis poffumus  reperire,  Se  deinde  cx  didis  Co- 
roil  s.prop.15.  reperto  finu,  arcus Vnius  . Simili- 
ter omnes  alios  arcus,  qui  l>.  mlnut.  alter  fuper 
alterum  augentur  inucnirc,ex  Coroll. 1.&  2-pcop. 
1 6 Se  tandem  cx  regula  aurea  omnes  aliosfqui 
▼nico  minuto  continuo excrefcent  augmento  . 

V.  g.  data  chor Ja  dccagoni  24.  dimidiata  erit 
Gruis  Gr.  12.  Sicut,  &*  complementi  cnorda  iftf. 
Gr.  dimidiata  erit  Gr. 78.  complementi  arcus  12. 
Primo  itaque  ex  Corollar.  propour.  18.  habe- 
bis finum  verfunf  duplicis  arcus  Gr. 24. quo  fub- 
dudo  i Radio  erit  fefiduutn  eius  complcmen- 
rimf<Gr*rftf  Se  confequenter$horda  duplicis  arcus 
Cr.iji. Quibus  obtenti*  potes  etiam  obtinere  co- 
gnitionem finus  re&Krx  prop.17.  Coroli.t.  arcus 
eius  duplicis  44.  Se  eius  complementi  gh  41.  ex 
Cor.pr.i  8.  Deinde  cum  $am  habeas  finum  Gr.41. 
potes  reperire  cius  duplum  finum  gi . 84.  Se  cius 
complementi  gri  6.  Et  hinc  gr  3.  deinde  gr.i.th. 
jo»  Se  tandem  gr.  o.  rm^f.  Quo  fiabito  poteris 
reperire  per  ortlinem  omnes  finus  , qui  differunt 
rn.45.  cx  Coroll.  propof.22.  vfquequo  compleas 
J20.  arcus  later  quos  reperies  finus  couementcs, 
▼tTupn  docuimus.  Vel  vtendo  alijs  propofitioni- 
tgus  politi»  data  chorda  arcus  11.  St  arcus /o. 
cx  propofi 17.  Coroll.  a.  inuenies  chordam  fum- 
mc  datorum  arcuumG.41. cuius  finum  coplemen- 
tiexprop.  1 8.  vel  19.  rcpcrlcs  finum  arcus  G qtf. 
8e  dimiji;  huius  arcus*x  propof  19  duplicabifq; 
Br  erit  chorda  totius  treus  46.  illis  itaque  duabus 
chordis  gr.  1».  Se  G.  4 6.  ex  pronof.«6  Coroll. a. 
inuenies  chordam  furntnx  arcuum  illarum  chor- 
darum, nempe  arens  j8.  cuius  medietas  finus  erit 
arcus  29.  Br  ita  profequeris  diucrfimodd  finus, 
complcmentaque,&  ^hordas  combinando  : Nam 
eodem  modo  omnes  finus  rcp«rics»qui  Te  fupe- 
MntnMj.  * 

• . • . 

expensio  VI. 


ejje  tqualrm  fiuui  reflo  fi  , vel  id  «nreiW/f,  feu  ni, 
jcu  ef  . Ducatur  itaque  ae,  Se  ab  l,  vbi  fecal  ae 
ducatur  L f . 

Probatur  . Triangulum  dfl  eft  xquiangulum. 
Habemus  enim  d\io  triangula  rcdangula  prorfus 
xqualia  nigrum,  4r  album  , Nam  latera  quidem 
1 f » Se  id  xqualia  fune , latus  vero  il  commune  . 

Proptercaex  pr.  22, 
primi,  Se  b-ifcs  erunt 
aequales.  V n de, &r  an- 
guli adX  albus,  & ni- 
ger xquales  : Sed  an- 
gulus niger  ad  l cft 
partium  30.  aequatur 
enim  angulo  ni 
apud  a ex  pr  30.K1.ob 
parallelifmum  linea- 
rum A » , & od  . Er- 
go alter  niger  ad  d erit  G.60  ad  hoc.vt  cum  angu* 
lo  redo  ad  1 zquetur  duobus  redis  cx  prop.i7.K1. 
Sic  philofotare  de  albo  aJ  F ob  angulumalbum  ad 
1.  zquaic  angulo  ad  L nigro  ,qui  elt  Gr.30  qui,  Se 
compofiti  facient  totum  dlf  Gr  60  Ergoxqui- 
laterum  erit  triangulum.  Se  arquiangalum,  Se  per- 
pendiculares *r,  SeL  t diuidenr,  vt  angulos  bifa- 
riam , fic,  Se  latera  bifariam  Ergo  erit  kd  diffe- 
rentia finuum  rectorum,  Se  if  finus  redus  inter- 
ualli.quo  diiiat  arcus  fc  ab  arcu  gr.  <5o.  ce  erunt 
squales  . 

COROLLARI  VM  I. 

SI  itaque  notum  habeas  finum  redura  arcus 
V.  g.  35.  Se  finum  redum  interualli  vfque 
ad  60.  arcus  Gr.  »4.  & addas  fimul  idos  duos 
finus  efficies  finum  arcus  84.  Sinus  enim  tUc  V.g. 
ef  gr.  -4  arquatur  differenti*  kd  arcus  84.  nimi- 
rum arcus,  qui  cbmpofitus  cft  ex  arcus  60.  Se in- 
tenullo  24.  qui  erat  Inter  60.  Se  jd.vnde  additus 
n finus  G.  24.  finui  arcas  ph  Gr.  3 6.  facient  fi- 
num gd  arcus  84. 

„ COROLLARIVM  II.  ‘ 


Vt  reperifnfiis  finuhus  aliquibus  per  fotam 
* [ubduHiontm,  {>  additionem . 

- r v »,* 

£\Vi\ftcilitxs  in  oiiinlbut , Sr  tempori,  com- 
V / pendium  placet  in  multis  finubus  inuien- 
dis  fiagu lari  breulkaterff  factitate  hac  regula  pof- 1 
fumus  vtfc  quam  prxmifla  vmca  propofitibne  tra- 

wie  4 ,v  • *j  % v 

,*  the6r.  i.  b r o p o S.  XXIII. 

il  r • * _ ' 

Viffefentia  finuum  reftorum  penpheriarum 
duarum  d circuli  fexta  parte  aquati  in- 
teruallo remotarum  tquantUr  finui  re- 
Hiperiplierue  alterius  mteruaUi  d circuli 
qfexta  ptrte . » 


Sint  in  quadranteABcperipheriar  dux  ef, 8r  eo 
aquali  interuallo  ab  e circuli  fextantz  remo- 
ta, quarum  finus  di,  vel  fij  finus  vero  arcuum, 
qui  ab  e circuli  fextance  xquali  interuallo' feiun- 
gutur  fint  fh  finus  arcus  fcAgd  finus  arcus  dc, 
quorum  differentia  fit  kd  • Dico  kd  j Jf  eremam 


Sic  fi  notos  habeas  duos  finus  arcuum  , qui  x- 
qualiter  dident  ab  arcu  gr.  60.  vt  funt  duo 
finus  hf  afcu*  3d.gr.  Se  gd  arcys  gr.  84  & fub- 
ducas  vnum  ab  alio, habebis  finum  arcus  interuaR 
Ii; quo  alteruter  eorum  dillac  a gr.  60.  nempe  di 
finum  arcus  ED,vel  fe  . 

C 0*R  O L L A R I V M III. 

Sic  fi  demas  notum  finum  id  itfleruxlli  ed,1 
maioris  arcus  finu  gd  pariter  cognito  habe- 
bis finum  hf  minoris  arcus , 

Et  hoc  de  finibus  didum  fit  quatenus  ipfi  inue- 
niri  poffunt,  cum  de  cftero  de  cis  iterum  rcafiu- 
mendus  fittra&atus,  quatenus  mediautibus  ipfis 
arcus  inucoiri  queunt . % 


m 
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TRACTATVS  XX. 


EXPENSIO  VII. 

De  ungentibus  , & fecantibus , 

SEcintium  atque  tangentium  ei  procedentibus 
i nuentis  quantitates  deducuntur ; ex  propor- 
tionibus enim , quas  ad  finus  habent,  earum 
mutaas  proportiones  breuiter  explicabimus* 

» c • 

THEOR.  I.  PROP.  XXIV. 

Quitm  proportionem  babtt  Sinus  comple » 
menti  id  finum  reflum,  eam  bibet 
~ Sinus  lotus  id  tingentem  arcus . 

PAtet . Nam  finus  complementi  a»  arcus  bo 
complentis  vfque  ad  quadrantem  arcum  bb 
eft  «qualis  CDob  paralie- 
logrammum  re&angulu 
abcd:  Sed  cbd,&  cfe 
funt  triangula  «qutangu- 
la,  vt  patet  ,&r  bd,  &r  ep 
parallelae . Ergo  ex  prop. 
'4.  lib.<5.  Eucl.  Ita  erit  cd  finui  a b complementi 
«qualis  ad  bd  linum  redum,vt  cs  radius  ad  EF 
tangentem  j quod  eft  propolitum . 

Quod  fi  conftituas  ob  pro  arcu  ,&  ab  pro  finu 
redo  bd  erit  finus  complemeifti . Quare  eadem 
ratione  finus  redas  ab,  yel  «qualis  cd  erit  ad  fi- 
num complementi  bd,  vt  ce  ad  ep,-  quare  in 
hoc  cafu » quam  proporronem  habet  finus  redus 
ad  finum  complementi  eam  habet  finus  totus  ad 
tangenjem  lpfius  complementi . 

H 

COROLLARIVM. 

!•  ’ 

H « » 

HIbc  potes  dato  finu  redo , & finu  comple- 
menti,&radioinuenire  tangentem,  feu  finus 
redi,  feu  complementi . Nam  fi  multiplices  fi-^ 
num  totum  per  finum  complementi , & diuidas 
per  finum  redum,  habebis  tangentem  comple- 
menti . QuoJ  fi  multiplices  finum  totum  per  fi- 
num redum,  & diuidas  per  finum  complementi, 
tangentem  habebis  arcus,  cui  redus  finus  fub- 
tenditur . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXV* 

Radius  medio  loco  proportionalis  eft  inter 
tangentem  arcus , O*  tangentem 
complementi , v 

^ * . b 

PRobatur  . Nam  triangula  cbf,&cov  fnnt 
«quiangula . Ergo  ex  propof.4.  lib.d.  ita  erit 
ov  crus  maius, & tangens  ad oc  radium,  vt  radius 
ce,  & crus  maius  in  minori  triangulo  ad  iv  crus, 
& tangentem  , 

Quod  autem  triangula  voc,  & cfe  fint  «quian- 
gula non  eft  dubitandum.  Nam  funt  redangula 
ado,  & e ob  tangentes  perpendiculares;. vnde 
reliqui  anguli  nigri  fimul  lumpti  c,  & f erunt 
«quales  vni  redo, quare  angulus  niger  f erit  com- 
plementum anguli  c . Ergo  «qualis  angulo  ad  c 
albo»  & eiufdcm  complementum , & ob  eandem 


eandem  rationem  angulus  albus  r erit  «qualis  hl* 
groc, 

COROLLARIVM  ; 

Hinc  emergit  Redangulum  tangentium  efle 

«quale quadrato  finus  ex  prooof.^.  lib.5. 
Eucl.  8r  ideo  in  fe  ducto  finu  toto , fi  diuidas  per 
notam  tangentem  arcus  habebis  rangcnteiwcom- 
plementi  , & fi  diuidas  per  tangentem  comple» 
menti, refulrabit  tangens  arcus. 

Vnde  faciliter  tabu!«  tan  gemiti  extrui  pofluntt 
Nam  ex  »4.  propof.  inuentis  tantum  tangenti- 
bus dimidi;  quadrantis,  c«tcras inuenire poteris 
cx  hac  propofitionc,Jlr  quidem  per  folamdiuifio- 
nem  quadrati  finus  totius  . 

Li  1'  a •. 

TH^OR.  III.  PROPOS.  XXVI. 

• N fi  b -sr- 

S mus  totus  medio  loco  proportionalis  eft 
inter  finum  compl ementi  eiufdcm'  * 
arcus , &*  Jec*ntem  eiufdem  # 

* «*;.  f arcus  . * % A 

PRobatur  ex pramjflis . Nam cbd,8t cif  fniifc* 
triangula  «quiangula:  Ergo  ita  erit  ad 
8r  finum  totum  cb  finus  complementi  cd  , 1 
▼t  idem  finus  totus,  crufque  ce  eft  adX 

CF. 

- * .Tf 

COROLLARIVM : f » 

Hinc  verb  deduces  multiplicatum  finum  tb- 
tum  in  fe , Qt  diuifum  per  finum  exple- 
menti exhibiturum  fecantes  arcuum , quos  com- 
plent. Ita  cb  finus  totus  multiplicatus  infe,6r 
diulfus  per  ac  finum  complementi  bo  exhibebit 
fccantem  cf  arcus  eb  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXVII. 

Secans  arcus  minoris  femicjuadrante  addita 
tangent / facit  tangentem  arcus^tiki 
pradnium  continetis*  femifjem 

fui  complementi  . ’ * * 

Sit  arcus  ed, cuius  fecans  ac, tangens  «e,  com- 
plementum fit  arcus  db  , Sc  medietas  eiusjic. 
Quare  arcus  concinens  arcum  primo  propositum 
- ED,8f  femifscillus  com- 
plementi dc  ecit  arcus* 
bc.  Dico 

lem  fiiri  eo  fi  ac  fi cani 
ahtts  de  addatur  tan - 
genti  ci . 

Probatur.  Sunt  enim 
«quales  ac,  &co>.  Ra- 
tio eft  i quia  anguli  ni- 
gri ad  a*  &r  o funt  f qua- 
les, Vnde,  & latera  eft 
fubtenfa  erunt  «qualia; 
Sunt  autem  «quales{ 
quoniam  zquantur  vni 
tertio  angulo  bac,  quhd  eft  anguli  qae,  femini  - 
gerrimi  complementum  , ficut  angulus  niger  o 
eft  complementum  ciufde  cab  in  re&aoguio  aeo 
triangulo. 


Digitized  by  Google 


triangulo . Cumque  B ac, 8eo  niger, eiufdem  cai 
fint  complementa  erunt  «qualia ; fed  bac  aequa- 
tur ipfi  dac  nigro  ex  conftrudione;  ergo  niger 
o,  8e  mger  a erun:  rquales : quare,  & latera  ac, 
8e  cc  fubtenfa  «qualia  erunt . 

COROLLARIVM. 

Hinc  habes  . Quod  cognitis  fetantibus,  8c 
tingentibus  omnium  Gr.  vfque  ad  4*.  pof- 
fis  per  folam  additionem  omnes  alias  tangentes 
maiores  , quam  4f.  graduum  reperire  , addendo 
fiHtee  feciteS  tdgentibus  V.g  fi  habeas  tagente>fir 
fecantem  arcus  Gr.  »4.  8e  eas  addas  fimuj  efficies 
tangentem  arcus  yp.  Gr.  qui  continebit  (eme!  34. 
8f  mfuper  medietatem  complementi  eius, quod 
ample&itur  gr.  66. 

THEOR.  . PROPOS.  XXVIII. 

Sccdns  arcus  aqualis  ell  tangenti  arcus 
eiufdem,  V tangenti  eius  comple- 
menti. 

Sit  arcus  ito,  cuius  tangens  eo  ; medietas  vero 
eius  complementi  db,  fit  dc',  vel  arcus  «qua- 
lis vi,  cuius  tangens  eh  . Dico . tjudi  tuta  ch  <mt 
tangentibus  arcus , & Jem-jjis  complementi  aqua- 
lis esi  fetanti  ac  . 

Probatur.  Nam  anguli  ad  H niger,  & a niger, 
8e  albus  in  triangulo  hoa  inuiccm  funt  «quales  • 


5*3  s 

Ergo,  Rr  latera  fubtenfa  ex  15  propof.lib.i.  Elem. 
erunt  «qualia  . Quod  ver6  anguli  fint  xqualcS  H 
niger, (Se  totus  a fcmalbus  offenditur.  Nam  pars 
alba  ad  A cx  Hypothcfi  elt  «qualis  angulo  baC. 


Ergo  reliquus  ad  h niger  In  refianguJo  aeh  erit 
fqualis  angulo  cae,  vt  ex  propof.17.  Ilb.i.  Eucl. 

Cor.  a.  Talis  vero  eft  totus  angulus  hac,  nimi- 
rum «qualis  angulo  Cae,  cum  habeat  partem  ni- 
gram communem, 8e  albam  ex  Thefi  angulo  bac, 

& «quali  cao  «qualem  ,*  vnde  h , 8c  a anguli , & v 
ideo  crura  m triangulo  hg  a erunt  «qualia . 

COROLLARIVM. 

Hinc  euenit,*  Quod  fi  fimul  componantur  tan* 
gens  arcus  V.  g.  14.  & tangens  femiflis 
complementi  eiufdem,  nempe  arcus  $$.  efficiatur 
fecans  arcus  57.  Vnde  multae  ex  fecantibus.aeque 
tangentibus  fola  additione  enafri  poliunt  j Et  fi£C 
de  fecantibus,  Se  tangent  :bu3;quatenus  ipff  inue- 
niri  pofTunt , quatenus  ver6  per  eas  arcus  inue- 
muntur , 8e  quatenus  inuiccm  referuntur  infra  ** 
tradabimus  • A 
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TRACTATVS  XXI- 


De  Loz  trithnus 


■Js  ■ 

, Iro,&  perutili  inuento  ningere  Geometricis  propor- 
tionalibus Arithmeticoscogitauit  primus  Ioannes  Ne- 
perus  Schotus , vt  facilior  calculus  aftronomicus  per 
folam  fubtra&ioncm  , & additionem  prodiret,  quod 
inuentum  licet  ab  Henrico  Briggio  aliter,  deinde  ordinatum  fit; 
quia  tamen  eadem  proportionum  bafi  nititur,  ideo  hic  cum(vt 
moris  noftri  eft  ) fundamenta  rerum  tradere  cupiamus,  Neperi 
inuentionem  ne  dum  , fed  8c  ordinem  , qui  nobis  magis  arridet, 
explanabimus . 'tt v 


EXPENSIQ  l. 

Cur  Arithmetici  proportionales  Geometri- 
as vnuntur . 

ARithmetiei  quatenus  Geometricis  propor- 
tionalibus vniti  vocantur  Logarithmi . 

Vt  funt  Geometrici  i j 9278»  241  729 
Arithmetici  o 2 4 6 8 10  12 

Arithmetici  19  17  if  I?  II  9 7 

Scu  fimul  cum  Geometricis  decrcfcant , vel 
crefcant , fcu  hi  deficiant,  dum  Illi  augentur . 

Annalogia  verb.Sc  fimilitudo,quam  habent  In- 
ui cem  proportionales  Arithmetici,  8e  Geometri- 
ci in  caufa  fuit  > cur  fimul  vnirentur,  quam  hic 
diuerfis  propofitionibus  explicabimus . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Si  duo  numeri  Geometrici  inuicem  mul- 
tiplicati componunt  ternum,  eorum  Lo- 
garnhmorum  aggregatum  erit  tertij  Lo- 
garithmus . 

Sint  tres  Geometrici  proportionales 
to  100  1000  ’ ... 
i 6 9 

Dico,  quod,  fi  io.  multiplicatut  per  100.  faci» 
1000.  quod  item  primus  Arithmeticus  vnitus  Jecust - 
de  facit  tertium,  fic  3.  vnitus  cum  6.  facit  9. 

Probatur  . Nam  extenduntur  in  maius»  ex 
propof.  17.trafi.14.  deproport.  parc.i.  proportio- 
nales Geometrici  per  multiplicationem  denomi- 
natoris  proportionis  : at  veri  ex  propof.io.par.2. 
Trafi.14.  Arithmetici  per  additionem  differen- 
t ir . Si  ergo  in  Geometricis  primus  terminus  fc 


denominator,  vt  hic  io.  8c  in  Arithmeticis  pri- 
mus terminus  fit  differentia , neceflario  ficut  10. 
multiplicando  fecundum  100.  facit  1000.  ita  j. 
additus  6 • faciet  10.  tertium  terminum. 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Proportio  Geometrica  applicata  proportioni 
Antbmettcse  incipit  d Qfra  o.  vel  i 
millione , vel  fimtlt  numero  1 o.  qui  \ mi- 
tat  e additis  \*fiis  conii  et . 

SI.  fit  proportio  Geometrica  continua  propor- 
tionalitace,  vc  10. 100  1000.10000.&  Arith- 
metica, qup  a o.  incipiat»  vt  o.  4.  $.  12.  1 6. 
Arithmetica  10.  12.  14.  1 6.  18.  20. 

Gcomerrica  1.  10.  100.  1000.  ioooo.  ioooo. 

Arithmetica  o.  4.  8.  12.  1 6.  20. 

Dico,  quodhzc  Series  Arithmeticorum  infra 
pofitorum  bene  demonfirat  Geometricos,  ex 
co  quod  reperto  arithmetico  bene  reperiatur  cor- 
rcfpondens  Geometricus  . Atque  idie  eij  fertti 
Arithmetica  bene  addita  fit . 

Probatur . In  eo  enim  fimilitudine  correfpon- 
dent,  quod  fi  duo  Geometrici  inuiccro  multipli- 
cati producant  tertium.  Arithmetici  quoq;  additi, 
& fimul  politi  producunt  tertium  . Sic  quia  1 c.Bc 
tooo.  fc  multiplicando  producunt  ioooo.  ira  4. 
Antmecicus  fub  pofitusvnitus  arithmetico  12.  pro- 
ducit 16:  At  fi  p rogreffio  inciperet  a 4.  tunc  pri- 
mus additus  fecundo  nonfaceret  tettium,  vt  hfc. 
4.  7.  10.  13.  16.  19. 

Nam  nec  4.  radicahs  additus  numero  10. pro- 
ducit 1$.  nec  io.  &r  1 3.  producunt  1 6,  Ergo  nume- 
rus radicatis  zifra  elfc  debet,  vel  voitas  iunfia  zi- 
fris,  vt  expedite  proportio  Arithmetica  defer- 
uiat  gcomecricf , Sic  fi  numero  14.  addatur  16. 

faact 
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DE  LOGA 

f-iciet  30.  a quo  ablatus  10.  vel  vnitas  fecundi 
lori  ad  fimftnm  dat  xt.  ficut  lOOO  per  IOO.  mul- 
tiplicatus dat  10OO00. 

Non  mtcreft  autem  ; an  retrograda  fit,  flrcre- 
fccnt  ibus  Geometri  cis.  Arithmetici  decrefcant  , 
V hic 

r 1 4 8 1 <5  33  54  118 

ft  aS  s*  1»  19  16  ij  10 

1 00  94  88  8»  7<J  70  64  58 

Nam  nari  modo  in  oftendendo  tertio  proportina^ 
Ii  fc  gerunt;  fcd  crcfcentcs  per  additionem  often- 
dunt  tertium  proportionalem  maiorem;  decre- 
fcentcs  vero  minorem . SI  tamen  numerus  radi- 
culis fit  ad  maximum  appofitus,  vt  in  prima  ferie» 
fecus  fi  (it  ad  minimum  Geometricum  , nam » fle 
dccrcfcentcs  maiorem  quoque  oftendunt . 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 

Si  numerus  Geometricus  per  numerum  dt- 
utfus  producit  tertium  propor  nonalem, fic 
O*  Arithmeticus  J primo  fubduftus  relin- 
quit tertium . 

Vt  1 3 9 »7  8r  24?  7*9 
0481  a i5  ao  14 

Q Via  ergo  »7.  diuifus  per  j.  producit  9.  ita 
4.  fubduftus  i is  relinquit  g.&quia?  di- 
uidendo  143.  producet  17.  (ic,  & 8.  fubduftus  i 
10.  relinquit  ia.  Logarithmurn  numeri  »7. 

Ratio  eadem  qu$  propoficionts  primar  adhibita 
cautela  antecedentis  propofitioms,  quoad  Arith- 
meticos nempe  a tifra,  vei  vnitate  additis  zifric 
progrcllioncm  debere  incipere . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

Sicut  trium  Sinuum  propor  none  Gcome- 
tned  continuatorum  quadratum  medij 
efl  aquale  quadrato  ex  extremis  tnui- 
cem  multiplicatis  efferto.  ha  Antbme~ 
ttcorum  appofitorum  duplum  medij  ae- 
quatur *ggre£*to  cxtrcmqfum  . 

J 9 >7  8* 

4 8 is  1 6 

Sic  multiplicatus  9,in  fe  facit  81  vt  j.per  27.se 
Arithmeticus  S.  duplicatus  facit  16.  quem 
Humerum  faciunt  4.  8e  IS  iunfti . Dc  Geometri- 
cis patet  ex  propof.5  traft.  14  part.i.  De  Arith- 
meticis confiat  ex  propof.  2.  part.s.  traft.  14. 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Quttnor  Geometrici  proportionali um>  ficut 
futium  ex  duria  mediorum  aquatur  farto 
ex  Jurtu  extremorum  : Ita  fuorum  Lo- 
garithmorum  aggregatum  mediorum , te» 
q natur  aggregato  extremorum  . 

49  17  81  143  Geometrici 

7 10  17  so  25  Arithmetici . 

r'  dSi,  • .OsfiTf 


. 1 T H M I S . . 

ITa  duo  extremi  Geometrici).  & 81.  faeiuqt 
347.  quem  faclooc  9.  Se  17.  medij  in  uicem 
multiplicati ; ficut  Arithmetici  iunfti  7.  Se  so. ex- 
tremi laciunt  15.  quem  faciunt  10.  & 15.  medij  fi* 
mul  aggregati. 

Patet  de  Geometricis  ex  propof.  <5.  part.i.  tra- 
dat. 14.  dc  Aritb.  quoque  cx  propof.l.  part.s.  tri- 

djc.14. 

THEOR.  VI.  PRO  P.  VI. 

Sicut  ex  numero  in  fe  femcl  durto  produci- 
tur quadratus , c?*  iterum  m produrtum 
durto  efficitur  cubus , O*  rurfus  in  cu- 
bum durto  efficitur  fupn(ohdu\  » fic 
Arithmeticus  duplatus  quadrati  efficit 
Logarithmurn  , tnplatus  cubi  qmt apia- 
tus fuperfoiidi  . 

Geomet.  1 s 4 8 1 6 64  1 »8  sytf 

Arithmct.  o 3 6 9131518  21  34 

* VT  Am  ex  propof.  34.  Iil>.8.Elem  qui  ab  vni- 
l\l  t.ite  continue  proportionales  Geometri- 
ci tertium  quemque  h ibent  quadratum  . Quar*  ^ 

tum  vero  cubum, 8r  duobus  intermittis  quemlibet 
fcquentcm.  Septimum  autem  cubi  quadratum,  8c 
quinque  intermittis  quemlibet  fequentem,  8r  cxt.  ; 

Sed  fi  ab  vnitate  continui  proportionalibus  * 

Geometricis  fui  quique  applicentur  proportiona- 
les Arithmetici  incipientes  a zifra,  fecundus  fit 
duplex  primi , Se  quartus  triplex  fecundi . Ciins- 
enim  primus  radicaiis  numerus  fit  o.  Se  idem  nu- 
merus femper  addatur,  i equitur  oeceffirib , quod 
fecundus  fit  duplus  prum, & quartus  duplex  fecun-  . * 

di . Sed  ex  propof 9.  Element.  lib.  8.  quot  mter 
vnum  numerum  V.g.8.  ab  vn  tate  continue  pro- 
portionalium Geometricorum,  Se  vmtacem ca- 
dunt proportionales  Geometrici  , tot,  fr  inter  il- 
lum, Se  alium  in  exdem  ratione  exifientem  vt  64. 
necefie  eft  cadere  . Ergo  quot  inter  eorum  pro- 
portionales Arithmetico*,  Araifram  cadunt  par- 
tes exdem,  rot  etiam  inter  ipfnm  V.  g.  8 Se  alium  ’ ' 
vtpote  <54  neccfleefi  replicare.  Tot  enim  repli* 
cantur  partes  renue,  quot  proportionales  Geome- 
trici funt . Quia  itaque  inter  f,8r  8.  duo  propor-  • 

tionalcs  Geometrici  neperiuotur,  8e  tres  compd- 
tatoipfo  8.etiam  trina  vice  replicabitur  3,  & fient*  'f  '• 

9.  Ac  quia  idem  numerus  proportionalium  mediae 
inter  8 8r  64. tricies  infuper  idem  3.  replicabitur ,- 
V ndc  fient  cum  primo  18.  Quia  ergo  inter  q(iod- 
libct  quadratum,fir  radicem  medius  proportiona- 
lia cadit  numerus  , hinc  eft,  quod  duplicatus  pro-  ' 
portionalis  arithmeticus  fit  numerus  quadrati:  ae 
quia  lacer  radicem  , Se  cubum  duo  proportiona 
les  cadunt  , huic  cft  quod  debeat  trtplican  , 

Se  quia  inter  radicem  , & quadrati  quadratum, 
vel  fuperfolidu  quinque  proportionales  mediane 
bmc  cft,  qudd  quinquies  replicatus  exprimat  fu» 
perfohduin,Ar  cpt.  t 


THEOR. 
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T HEOR*  VIL  PROPOS.  VII. 

JsJumert  dati  Geometrici  ,fi  radix  Quadra- 
ta, Cuba , Super joltda  extrahatur . Eius 
Logarnhmut  bipartitus , tripartitus}  vel 
in  quinque  fecatus  erit  Loganthmus  ra- 
dicis . 

PRobatur,  quia  Logarithmus  radici*  efficitur 
Logarithmus  quadrati , fi  dupletur ; cubi,  fi 
triplctur  , fuperfolidi,  fi  quinquies  fumatur ,■  Er- 
go Loghurithmus  quadrati  bipartitus  efficietur 
quadratae  radicis  numeru s, cubicae  tripartitus,  fo* 
perfolidz  per  quinque  fecatus  , 

COROLLARIVM. 

Hinc  ergo  euidenter  patet . Quod  multiplica- 
tioni Geometrica  correfpondet  additio  in 
Arithmeticis  ex  t.  h.  propof.  Se  diuifioni  fub- 
dudlo  ex  * huius  propof.Extra&ioni  radicis  qua- 
drata; bipartitio , fient  quadrationi  duplatio  ex 
propof.  7.  Se  4. 

Regula:  aurea;  additio,  & deinde  fubdu&ioex 
propof  5 Extra&ioni  Radicis  cubae  tripartitio  . 
Superfolidat  per  quinque  partitio,  ficut  quintu- 
plicatio  refpondet  (uperGolida; multiplicationi,  & 
triplicatio  Cubicationi. 

Si  ergo  Arithmetici  Geometricis  applicentur, 
paret,  quod  inuentis  Arithmeticis  , inuenieotur 
quoque  Geometrici . Cumque  Arithmetici  per 
additionem  , bipartionem , triplationem  , fubdu. 
ftionem  inueniantur.fequitur  , quod  etiam  Geo- 
metrici corrcfpondcntcs  eodem  quoque  modo  in- 
uenientur . Sint  itaque  Geometrici  cum  applica- 
tis Arithmeticis . 

Arith.  40  3J  30  »5  ao  15  10  f o 

Geom.  1 3 9 »7  81  143  7 29  >187  6f6t 

Arith.  o s 10  1$  20  2f  30  jy  40 

Sitquc  datis  3 & 17.  reperiendus  tertius  pro- 
portionali s.Tabe II am  lnfpicio.it  Arithmeticos  j. 
Geometrici  3.  Se  1 j.  Geometrici  >7.  colligo;  du- 
plicoque  1 f.  fiunt  jo.fubduco  deinde  f.&r  fiunt 
3f . Concludo  itaque  quod  »5.  eft  tertius  propor- 
tionalis Arithmeticus  . Video  itaque  quinam 
Geometricus  illi  refpondeat , Se  ille  eft  243 . con- 
cludo itaque,  quod  243.  eft  tertius  proportionalis 
Geometricus  ,Se  quid  ita  fit  3.  i 37*«  2 7.  ad 

Sic  datis  tribus  proportionalibus, queritur  quar- 
tus V.  >7-  8«.  Afiumo  Arith.  correfpond.y. 
iy.aO.  Addo  13.  ad  20  -fiunt  35  fu  b duco  t.  re- 
linquitur 30.  Logarith.  numeri  729.  qui  fe  habet 
aijfci.  rt  27.  ad 3.  Sfc.ftquzras  quadratum  Geo- 
metrici 9. duplabis  Arithmeticum  ipfius  io,&  erit 
30.  Logarithmus  quadrati  8 1 . vel, fi  cupias  nume- 
icire  radlcem;40.  Logarithmum  biparti- 
re, Se  habebis  30.' Logarithmum  radicis  81  Vei 
6 quzras  radicem  cubam  numeri  729.  tripartite 
30  Qr  habebis  io-  indicans  Geometricum  9.  ra- 
dicem cubam  ipfius  ; £t  idem  afferendum  licet 
numeri  fiat  contrario  modo.  Se  dum  Geometrici, 
augemur  Arithmetici  dccrcfcant , n monui . 


COROLLARIVM  IL 

-»  * 

ELlicies  quoque  id,  quod  fere  fundametmin» 
eft  operis.  Similiter  propor donatorum  Geo- 
metricorum «quidifferentes  cfie  Arithmeticos .. 
fcu  illi  parui  fint,  feu  magni . Nempe  cam  diffe- 
rentiam Arithmeticam  mediare  inter  duas  Arith- 
meticos duorum  Geometricorum  ,ac  inter  aliol  . 
duos  Arithmeticosiqui  fint  alioru  Gcometricoru, 
feu  maiorum  , feu  ramorum  , fcd  eandem  propor- 
tionem habentium  : Ita  vides  , quod  jeadem  diffe- 
rentia mediat  inter  $ 8e  ao  Logarithmos  propof- 
cionalium  Geometricorum  J &8i . quz  mediat 
inter  Logarithmos  25. Be  40.  Geometricorum  243. 

&'  6 61.  nimirum  10.  Ratio  euidens  ex  didis, 

N am  quot  funt  proportionales  intermcdi/Geome- 
tricitot  additiones  funt  in  Arithmeticis;  cum  ita- 
que fimiHter  proportionati  Geometrici  habeant, 
ve)  eandem  proportionem^  vel  duplicatam , vel 
triplicatam,  vel  quadruplicatam , vel  certe  vno 
intermedio,  vel  duobus,  vel  tribus  fic,  &r  Arith- 
metici habebunt, vel  eandem  differentiam,  vel  da- 
phm,  vel  triplam»  vel  quincuplam , Se  czt.  Vnde 
fimiltter  proportionalium  Geometricorum  erunt 
zquales  iemper  differenriz  in  Arithmeticis.  ; 

EXPENSIO  II. 

De  ferie  facili  Geometricarum  referienda, 
cui  Arithmetica  feries  dc/eruiat . 

T)  Rogreffio  Geometrica  admodum  dlfficftfs 
1 maximi  fi  d<  prolixa  ferie  agatur;vnde  ad  diffi- 
cultatem lentendam  ijs  in  numeris  ea  progreffio 
ehgenda  eft , quz  fiat  per  fubtradionem,  vel  ad- 
ditionem . lamenim  fupra  1 .par.Tr.i4.pr.i9.ln- 
nuinsus,  multas  elfe  progreffiones  Geometricas, 
quz  additione,  &fubtradione  obtinentur 
Sed  neque  hoc  quidem  ad  facilitatem  nancifH». 
dam  fufficit;  fed  8e  fra&iones  vitandz  , 8e  fumrnu 
numeroru  augmentum . Sic  modus,  quem  Tra&. 
19  part.i  .propof  J7>innuimus  fra&iones  non  vi* 
tat,  Se  proportio  dupla  fit  per  additionem . Sed  ia 
infinitum  prope  numerum  augetur  . « , ijgjgj*gjr 
Przaffumpt.  l»  Ad  hoc , vt  progreffioar^» 
metrkf  poffit  applicari  ,pErcffio  Arithmetica  de*; 
bet  c(Te  continua,  faltem  fecundum  aliquam  ma- 
iorem partem  j alioquin  fi  Geometrica  non  per 
eandem  proportionem  progrederetur,ArithmetU 
ca  continua  , quz  seper  per  «qualia  fpatia  progre- 
ditur, ei  applicari  nequaquam  pollet , Se  truftr* 
applicaretur , quia  filicet  fimiliter  proportiona- 
torum  non  effipe  zquldifterens , vt  debet  efic  cx 
Coroll.  2.  expenf  przced.  Logarithmus.v  /.  '*>■ 
PrzafT.  2.  JDuplex  progreffio  eft  aute*Plf£ 
continua,  fte  abfoluta  ,•  quz  filicet  nullis  tabulis 
alligatur,*]»*  eft  interrupta,  Se  relatiua,  quz  fi  Tu- 
bus appojnitur,  vt  ionotefeant  eorfi  proportiones** 
Hzc  vero  non  potuit  fieri  fine  illi, cum  enim  pro^ 
portionales  finus  non  fint  in  eadem  proportione 
continua,  ideo  ex  przaffumpto  1.  huius  expenf 
noq  potuit  ei  progreffio  Arithmeticacontir.ua  ap- 
plicari : Quare  prius  debuit  conftrui  tabula  quz- 
dam  continua,  ex  qua  deinde  proportionales  nu- 
meri Arithmetici  applicandi  proportionalibus  fi- 
nuum  decerperentur  fecundum,  quod  illi  conci- 
nui Geometri  iftu  difeontinuis  occurrebant , Se 
i j Idem 
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ijfdcm  numeris, vel  faltem  valde  proximis  rcfpon- 
dcbanc  . Sint  V.  g.  continui 

3»  64  ia8  ay5  yia  Geometrici- 
or io  iy  20  t f Arithmetici 

Sitgue  alia  proportio  non  continua  J2.  Se  64. 
8fiyy.  yn.quia  hieji.  eft  eiufdcm quantitatis, 
ac  3 2 jn  continua  Geometricorum  ferie  repertu*! 
dico  cius  logarith.  c(Tc  y.  fic  quia  6 4.  in  non  con- 
tinua cft  eiufdcm  quantitatis  ic  6 4.  in  continua  , 
dico  eius  logarith.  ciTeio.  Sic  Geometrici  155. 
quia  accedit  ad  156.  clTc  »0.  8fjli.  elfcay.quia 
accedit  ad  5 1 2 . fr  licet  vnitas  in  iflis  paruis  nu- 
meris generet  d fferentiam  fen  fi  bilem,  in  magnis 
tamen  numeris  vniees  efl  fperijenda,  vt  infcnfiibi- 
lis.quid  enim  eft  1 . rcfpedu  1000000.  centum 
millium  ? 

Prxoflumptum  3.  Et  Hinc  eft,qubd  magnus  nu- 
merus clligendus  ut,  tum  quia  differentia,  fi  qua 
eft,  reddatur  infenfibllis  in  multitudine  partium, 
tum  quia,vt  propof.7.  Tr.14.  par.i.  in  magno  nu- 
mero plurim*  latent  proportiones,  8e  ideo  in  16- 
gam  feriem  ia  magno  numero  proportiones  di- 
■ ndi  polfunt  . * 

_»rfjcaflumprum  4.  Tabula  quoque,  vel  ieries 
numerorum  abfoluca  fecundum  duplicem  finem, 
Obq  uem  fit  duplex  eft  j alia  enim  fit  ob  computos 
vulgares,  vt  proportionalibus  quibufeonque  re- 
periendis  deleruiat,fr  de  hac  infra  breuiter  loque- 
mur  i alia,  vt -ex  ea  deinde  excerpantur  numeri 
Arithmetici,  qui  finibus deferuire  debent, dede 
hac, modo  loquimur, 

• * 

JH^PilODL.  I.  PROPOS.  VIII. 

x'am  feriem  Geometricos  faciliter , 
fTfine  fraEltombus , <ju*  negotium 
u^ant^n  onjune  ad  tabulas  fmuum 
Logarithmis  exornandas 
extendere  . 


1 primum . Ex  roopoooo.  fiou  toto 
nta  fex  proportionales  fubtradione  par-’* 
;fimx  educantur  , qux  eft  100000.  ideft 
j^deceui  millionum  centum'  milll\,  Ita 
ri.  ad  100.  vt  eft  locooc.  ad  10O00000. 
i fit  fubtrahendo  pr:mo  partem  cente- 
tem  millionibus  , Se  a refiduo  eiufdcm 
lartem  centcfimam,  de  a refiduo  hof  po-  • 
(entefimam  quoque  eiufdem  rcfi<%l  par- 
c fuccefliue , vt  in  excmplq,. 
nim  centefima  pari  refidui  9000000.  eft  # 
Ijdeo  fub#Ucitur  rurlus  sadrm  figura 
pus  xifris  roftbabitis  duabus  a primo  re5- 
|emjnct  9Boiooo.'cuiu$  etiam  ccntclim| 
pem  nume  ras  dutbus  x#f»-i*#e>edis,ideo 
oducitur  98010  a 9801090.  V ides  itaqj 
in|  operis  lam.atqua  ctum  fecuritatem  ; 
|irfl|computus,noi  adeo  faciliter  errorem 

nutitaqiB  36.  proportionales,  qui  fe  in- 
X cedunt  proportione,  qux  rft  inter  i.dr 
6"  inter  quos  omnes  aiit  centum  millia,  aut  fe- 
r£  jflpt-centum  intercedunt . , 

£ur  Aptem  non  reperiamur  piares  eft  in  caufa 
M arTrefiqui  minores  non  funt  neceflVij  eo, quod 
feries  proportionalium  Geometricorum  fatisce, 
qux  pcrucnjat  vfquead  imum  45«  Graduum,  qui 


RiTHvns: 

eft  707106$.  Nam  iftis  habitis  proportionalibus, 
i quibus  decerpi  poffint  proportionales  Arithme- 
tici ; qui  applicentur  finubus,  qui  fucceffiuc  fub- 
tendunt  Gradus  a 99.  vfque  ad  45.  & reliqui  dein- 
de omnes  ex  iftis,  vt  patebit  innocefcent . 

Prob.  autem  propof.  licet  res  per  fe  clara  fie . 
Nam  cua»  a quolibet  numero  femper  decima  pars 
illius  auferatur,  fit,  vt  quilibet  remanens  fe  ha- 
beat ad  integrum ,vt  o.  ad  10,  quare  omnes  nume- 
ri a quibas  decima  pars  ablata  fit,  erunt  ad  nume- 
rum fe  immediati  maiorem  canquam  9.  ad  io. 
proptereaque  femper  in  eadem  proportione  repe- 
rientur  . 

Prxceptum  2.  Sed  quis  incipiunt  in  profequen- 
do  aliquf  fradiones  fuborirt  j cum  nequaquam 
fperncndx  finf,  ideo  additis  zifris  totus  numerus 
in  fradiones  redigendus  -r  Sic  fi  ex  1000.  partem 
100.  auferre  volo  illaeritio.Sr  refiduum  erit  990/ 
Cuius  pars  eentefima  erit  9.  Se  . 

Quare  fi  reducas  totum  integrum  90.  in  Era- 
diones  multiplicando  per  denominatorem  100. 
habebis  99000.  Se  9 -j— J ~ huius  99000  numeri 
comprehendet  partes  990.  Et  hinc  eft,  quod  ad- 
ditis duabus  xifris  ad  dextram  fit  numerus  augen- 
dus, vt  capiat  fradiones,  Se  confequcnter  haec  ab 
altera,  vt  integri  ipfi  , fucccffiue  polfit  extrahi, 
vt  vides  in  hoc  exemplo , 

Tabula  1 . primi  Ordinis  . 

Qeometrf. 

I OOOOOOO  00  -v 


1 00000  00  , • 

Arithmetici . 

9900000  OO 

100543 

7«)1988 

99000  OO 

9801000  OO 

201087 

51«597<S 

98010  OO 

9702990  OO 

301631 

>8989.58 

97029  90 

9605960  IO, 
96059  60 

4°»i75 

»51194* 

9509900  *yo 

95^99  OO 

501718 

8184934- 

-• 

9414801  50  * 

94148  01  * 

60)1«2 

J7979*x 

.4  < , ' 

0310613  4? 

703806 

343090^ 

93106  5} 

912744«  96* 

804350 

1083888 

91174  4 6 

- 

V 

9 >1517* 

$>»&«  , 7*  , ; 

904893 

8«9«i7< 

904  820  78 

1005437 

6330^64 

#•14)8  10 

»9-3361  1» 

Xl0598X 

39^*85  z 

»9333  81 

88«) 84«  t*  . 

11065X5 

1595840 

, 88038  48 

iii 

TRACT 

877,110  ,* 

877,,  10 

I 507068  92  288:8 

86874' 8 i8  1407611  685« 81 6 

86874  58 


8600) 8 j 60 
86005  83 

1508155  4694804 

4r  * * ' 

«5*4577  77 

■ 608699  ,7,779» 

85147  77 

V 

84194},  00 

1709241  9960780 

84>»4  3* 

"a 

*345>37  <8 

,809786  7597788 

834  5 ' 37 

826  1686  ^ I 

1910730  5 ,16754 

8,616  » 6 

. . w - 

8 179089  4, 

,010874  1859744 

81  790  69 

8097,78  7« 

11114,8  049,731 

8097,  78 

801  6303  98 

»,11961  81157,0 

80 163  0; 

797814,  97 

i}**}»}  & 58708 

797« 1 4, 

7856781  5* 

,413049  339*696 

78587  81 

r t-  f 

7778, 13  70 

»513593  1014684 

7778»  1} 

■tr 

7700431  57 

,614136  865767, 

77004  3 1 

78,34*7  »* 

3714680  6290680 

76,74  »7 

7 547  >9»  9» 

,315,,«  39,3668 

75481  9* 

747*7*1  07 

»915770  1356656 

747  17  *■ 

14  • . 

739700}  86 

3*16313  9189644 

7}97°  0} 

• • e 

7713033  8} 

3116857  68,263, 

73  » 30  3 3 

7,49803  50 

3*17401  4455620 

7*498  O} 

7177305  47 

3317945  1088608 

71773  03 

710553»  4* 

2418488  87,4596 

71055  3» 

* 

34477  '» 

3519031  03545*4 

Preeeptum  3 Qui*  ntb  .U»  pro)wrioo»ltt 
mulco  minores  numero  e ut  finubu»,gui  fubcjdunt 
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omnes  arcus  a Gradu  Nonagefimo  vfque  ad  45. 
Ideo  inter  quofcumquc  iftorum  proportionalium 
ali;  reperiendi  funt,  qui  inuicem  dicant  propor* 
tionem  , vt  vnum  ad  mille,  ita  vt  fimis  totus  ex* 
cedat  primum  proportionale  folum  Io.  millibus, 
& quia  fractiones  adhuc  minutiore*  fuboriuntur; 
ideo  per  adicdiooem  zifrarmn  effugienda  earum 
difficultas:  tot  autem  addendae  funt  ad  dextram, 
quot  reliquuotur  ad  finiftram  ratione  inm  prae* 
cento  2 . tada,  vt  vides  ia  hoc  exemplo . 

• 

Tabula  1.  Ordinis  i.  intejpofiti  inter 
,0060000.  Ce  >50000.  frete.  tabuit. 


Geotnetrid . 


lOOaooao 

eoo 

% 1,  # 

icooo 

000 

.. 

. • 

Arithmetici  • 

9990000 

000 

1 0009 

0438433 

9990 

000 

9980010 

000  > 

loolS 

0876870 

9980 

010 

99700,9 

990 

300,7 

>3*5305 

9970 

029 

6 

9960,59 

96  r 

40036 

* 77371» 

9960 

0*9 

99*0099 

90»  4 

5004* 

»19,175, 

995° 

099 

9940149 

807 

• t 60054 

, 630619 

9940 

I4P 

993°>09 

654 

79ctf3 

3049043. 

99 3° 

209 

9610179 

445 

8007, 

* 

. 99 20 

,79 

9910359 

1 66 

, 90081 

39179»5 

9910 

359 

. * ' 

9900448 

807 

100090 

43543»» 

Tabula  1.  Ordinis  fecundi  interpoftta  inter 
. 7«oj}3 i.pttcf- 

dentis  Tabuit. 

V 1 


Geometrici.  , 
7*77305  470 

7*77  i»5 

Arithmetici . 
17945  1088608 

7,701,8 

7,70 

,167, 

1,8  4 

33*7974  *S*7P4f 

1 , . ! « 

7162958  057 
7162  1 958 

3337963  196547» 

ff  • - " • 

7*55797 

7*57 

°79 

795 

334797*  *4039'J 

f * * ■ • '* 

7 148639 

7148 

284 

6|P 

3357981  ,84,34* 

i.  7*4'49o 
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Geometrici. 
7141490  <545 
7 » 4<  490 


704349 

<33 

7 >34 

349 

71372X4 

806 

. 7>*7 

*«4 

71 20087 

»9» 

7120 

087 

7»i29«7 

s°r 

-PII! 

967 

7105854 

538 

7105 

854 

Arithmetici . 


J3s799-> 

,28078, 

3377999 

,7192  it 

,598008  . 

4‘S76»3 

339*0/7 

4596088 

,40802« 

50,45», 

,418035 

347*938 

Geometrici; 
9796000  6000 

999  #000 


999  JOO  I 

0000 

999 

500 1 

979400  * 

4999 

999 

400 1 

9993002 

0798 

999 

?002 

P991002 

7996 

999 

1002 

979100;  5774 

997  ico? 


Arithmetici. 


4001 

8200458 

5 002 

2751110 

6001 

7*01451 

700? 

lVl6*4 

800? 

6301936 

9004 

0851178 

Quia  ergo  7Vj^.c\xm  fraftis  f mitlcfima 
pars  proportionalis  717750?.  ideo  hxc  ipfa  fubdu- 
citor,  8c  ad  hoc,rt  etiam  fra&i  capiant  In  ea  , & 
{obtrahi  confequenter  poGint  tres  aifrar  addende» 

tenim  feptem  milliones  centum  feptuaginta 
em  millia  , 8c  trecentum  quinque  vnitates 
multiplicantur  per  mille»  8r  feptem  fiunt  milbo- 
•«miilionum,  refpedu  cuius  numerus  -7-4-*—» 
qui  erat  frafiio  iameuadit  integer  . 

Sivero  quis  vellet  hunc  fecundum  tabullarum 
ordinem  minutiorem  reddere  poiTet  auferre  a fin- 
pulj*  quingentefimam  partem  nempe  primo  au- 
ferendo 5000.  qua:  eft  quingentefima  pars  nume- 
ri 1 0000000 . 8c  diuidendorefiduum  per  200.  con- 
tinui, tV  quotum, qui  proucmtjauferendo  ab  an-» 
tccedenti . 


1000 0000 

00000 

Jooo 

00000 

999S 000 

00000 

► 

4P77 

50000 

999000 1 ' 

50000 

4993 

00125 

y 

99*5°°7 

49*75 

Prarceptum4.  Confe&is  omnibus  iftis  tabulis», 
quia  oeque  proportionales  fufficiunt : ideo  inter 
quofeumque  proportionales  eodem  modo  ali)  in- 
terferendi,  de  co  >onenrbe  minutiores  tabular,qu£ 
fecunde  m decem  millefiimm  partem  altera  alteri 
accrefcac,  vt  vides  in  hoc  exemplo. 


Tabui* prima  ter tij  ordinis  inter  1 0000000- 
& 9999 ooo_  interpofita  • 


Geometrici . 


Arithmetici  • 


*oo 00000 

0000 

> looo 

0000 

9799000 

0000 

1000 

4550141 

999 

9000 

4 

51998000 

1 000 

?OOI 

9100484 

999 

8000 

9997000 

3 000 

400I 

36507»* 

999 

7000 

9970004  499 1 


10004  5401420 


TMU  vltirrn  tertj  ordinis  interpofita 
inter  7 111967.  t9>in:er  7105854. 


Geometrici. 
7112967  5050 
7 1 r »967 


7112276 

ic8? 

711 

2156 

7>  11344 

98*7 

7lt 

1 5 44 

«11083, 

818? 

7» 

08,, 

8 i 10 112 

7459 

7* 1 

0122 

7 >09411 

73*8 

710 

94  n 

7108700 

79 17 

4.  710 

8700 

7107989 

9117 

7 10 

7989 

7107*79 

x 228 

7 iO 

7*79 

7 lc«5«8 

3949 

7 10 

6308 

7105857  7? 81 


Arithmetici. 


,40802« 

5° 343*3 

4409026 

2384765 

?4iooi7  4 1 ? 5007 
? 41x017  8681,149 


,41*0*8 

3*JS49> 

s 

5 j 

m 

•S, 

3 

34>4*'9 

»33  3975 

34>5°>9 

688«» 17 

?4ido?o 

M3«459 

34170,0 

59S670I 

,418031 

053  6943 

Prarceptum5.  Cumautem  iam  proportionale» 
inuicem  accreftant,  vt  finuum,  quorutn  difieren- 
tif  fuot  maiores, vel  eumdem  numerum  excqueut* 
vel  proxime  accedant  : ideo  ( nifi  maior  icUulli- 
ras,quam  par  fit  adhibere  quis  vel  Jit)  iam  non  in- 
ter omnes  proportiomies  Tabuhrotn  ordinis 
quarti  nquos  proportionales  Geometricos  proijj- 
ciemus  ; fcd  tantum  inter  aliquos , qui  nimirum  * 
fioui  toto  viciniores  in  numeris  funt . Cuin  cuun 
tabulam  non  abfolutam;fcd  qua:  finibus  dciei  u,at 
cdriamus:iinde  cft.quo  J illi  (oium proportionales 
fint  inucalendi»  qui  proxime  accedunt  ad  propor- 
T t cioncs 
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tiones  (Inuum.  8:  quia  fimis,  qn&  magis  appro- 
pinquant finui  toto,eb  minoribus  difcrcpit  diffe- 
rentiis ; inde  etiam  proportionales  inucmendi , 
quorum  proportiones  fint  minores  inter  illos 
proportionales  Geometricos,  qui  magis  accedant 
ad  linum  totum:  SI  autem  tabula:  abfoluiar  con- 
derentur, melius  eflet  etiam  inter  omnes  intcrle. 
rcre,  quo  enim  minutiores  diffcrenti*,eo  exaato- 
res  tabui*  abfolut*  , ltaque»n:;r  hos  poRrcmos 
quarti  ordinis  proportionales,  alios  iterum  intei> 
feremus , qui  iuxta  centum  millefimam  partem, « 
fecundum  vnam  ex  iRis  partibus  finguli  propor- 
tionales  maiores  cxittat.yt  vides  in  hoc  excmplo . 

J ■ 

Tabula  prima  ordinis  furti  ir.terpofum- 
tCY  IOOOOOOO.^  9999000. 
praced . Tabula , 
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Ceometrici. 


Arithmetici. 


Geometrici . 
looooooo  ooooo 
100 


Arithmetici. 


99999°° 

99 

OOOOO 

99900 

100 

00050*4 

99998OO 

99 

001 00 
99800 

aoo 

0010048 

• 

9999700 

99 

00500 

99700 

500 

001507* 

9999600 

95» 

00600 

99600 

400 

00*0096 

999910 0 
99 

0 1000 
99100 

500 

00251*0 

9999*oo 

99 

01500 

99500 

600 

0030144 

99993 00 

99 

oa  too 
99300 

700 

005  5168 

9999100 

99 

02800 

99*00 

800 

004019* 

9999100 

99 

05600 

99100 

900 

0045216 

9999000 

04500 

Iooo 

0050*40 

Tabula  ultima  Ordinis  quarti  inter - 
pofita  intt  710 6^6.0*  7105857. 
pracedentts  Tabula  ordinis  tertij  . 


Geometrici . 
7106568  59490 

71  06568 

7106497  31 9*» 
71  06497 

7106416  >5415 
71  06416 


7106355 

7* 

18999 

06555 

34*733° 

6046773 

7106284 

7« 

11644 

06284 

34  >743° 

605  1797 

7106*13 

7* 

. 06366 
06115 

34*753° 

6056811 

7 10614* 

V 

ool47 

0614« 

341763* 

606  I469 

7 106070 
7 1 

9400J 

06070 

34  >773» 

6066869 

7105999 

V 

88055 

05999 

34*783° 

607 1893' 

7105918 

V 

7*056 

05928 

34*743° 

6076917 

71.5857 

66108 

348030 

«281944 

kA 

Prarceptum  6.  Inter  autem  fingulos  propor- 
tionales huius»  proportionales  ali  j interponent, 
qui  dicant  proportionem,  vt  vnum  ad  miliioaen» 
vt  in  hoc  exemplo . 

Tabula  prima  ordinis  quinti  interpofita 
inter  1000000.  C9*  9999P°°- 


Geometrici . 


Arithmetici. 


Arithmetici ; 

34 17030  5^86701 
3417x30  «036715 
7417*50  6041749 


1 OOOOOOO 

10 

000000 

000000 

’ 

99999 90 

9 

000000 

999990 

i* 

0000010 

999998° 

9 

0000 1 0 
999980 

so 

00000*0 

9999970 

9 

000050 

999970 

30 

0000050 

9909760 

9 

000060 

999960 

40 

0000040 

9999950 

9 

000100 

999950 

yo 

0000050 

9999940 

9 

000150 

999940 

60 

0000*6. 

9999950 

9 

000210 

999950 

7° 

000007 0 

99999*0 

9 

000280 

9999*0 

80 

0000080 

9999910 

9 

000560 

999910 

90 

0000090 

9999900 

090450 

10 

' ooooloo 

Tandem  pro  vltimo  prarcepto  inter  huius  po- 
fterioris  o-dinis  proportionales  adhuc  interferedi 
lunt  alij  numeri , qui  fc  habeant , vt  vnum  ad  de- 
cem milliones,  & quia  minutia;  lunt  mimm*  po- 
tes fcqui  ,ita  vt  fint  100.  proportionales  interno- 

fit, 
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fiti  intpr  primam,  & fecundum  tabui*  quarti  or- 
dtrtis  ; quibus  omnibus  creat'*  deinde  Arithmeti- 
ci apponendi  funt > vt  fcquenti  expenfione  doce- 
bimus  . 

£t  licet  inter  primum , 8e  fecundum  quart*  ta- 
bui* io.  proportionales  interferi  fitneceflej  quia 


RITHMIS. 

in  fine, cum  appropinquant  finui  toti»  finus  vix 
creicunt, inter  tamen  alias  fufficiet  vfque  ad  quar- 
tum ordinem  inciitfiu£,vel  vfque, fi  cupias  exa&ii- 
fime  operari, ad  proportionem, quam  habent  i.  ad 
milbonem,  vt  ptzcepto  fexto . 


Tabula  txtcnfa  fexti  ordinas . 


Geometrici . 

lOOOOKJO 

9999999  00O0000 


Arithmetici. 

* 00000000 

1 00000  n* 


Geomet?!- 
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000000  i 

2 

0000002 

9999947  ' 

0000003 

* 

0000003 

999999«* 

0000007 

4 

0000004 

999999 J 

0000009 

b 

0000007 

5999994 

0000014 

* «6 

0000006 

99999» J 

OOOOOlO 

7 

0000007 

•99999* 

0000027 

9 

0000008 

999999* 

000^073 

9 

0000009 

9959*0 

0000044 

io 

00000 10 

9999989 

0000074 

1 I 

oooool T 

9999988 

0000067 

1 2 

OOOOO  12 

9999987 

0000077 

OOOOO  1 3 

999998« 

0000090 

14 

00000 14 

9999»8j 

0000(04 

1 7 

OOOOO  1 5 

99S9984 

0000 1 19 

16 

OOOOO 16 

999998, 

000013  e 

17 

OOOOO  17 

599998* 

0000 1 72 

18 

OOOOO  18 

9959981 

0000 170 

19 

OOOOO  19 

59999*0 

0000  189 

20 

0000020 

- A.  . 

999999 

0000209 

2 1 

00000  2 I 

999997 8 
5999977 

0000230 

22 

9000022 

0000252 

ar 

0000023 

9999976 

0000277 

14 

0000024 

9955997“* 

»999974 

0000299 

■4  »7 

000002V 

00003  >4 

a6 

0000026 

999997* 

0000340 

27 

0090027 

997997* 

0000367 

28 

0000028 

99999M 

0000397 

x 9 

0000029  *- 

999997° 

0000424 

J® 

0000030 

99999*9 

0000454 

0000031 

99999»* 

00U0485 

3» 

0000032 

99999*7 

0000$  17 

3? 

0000033 

99959*5 

00005  5° 

34 

0000034 

99959*5 

0000784 

jy 

0000037 

99>99«4 

00006 19 

0000036 

99999** 

0000  47 

37 

0000037 

99*99«* 

oooo632 

38 

0000038 

99959«  1 

0000720 

39 

0000039 

99999«o__ 

0000779 

40 

0000040 

999995.9 

9>y«95* 

‘ 3 v'> 

1 *ri  1 
4» 
4* 

000004 1 
0000042 

000075953 

0000840 

9959957  i 

0000882  ^ 

43 

000004  3 

999995«  v 

0000917 

44'  000004  f 

99999 ff* 
99999*4 
99999' i 
9&99U 
999995  ‘ 
9i9i» 50 


000:7969 

cooaoTq 

, 000 . OdO 
> OOOUO7 
I coo.ijs 
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* * 
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99999 48 
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9999947 

0001377 

9999946 

00014(0 
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0001464 

99999 44 

0001,19 

99999 4* 

0001777 

595994» 

0002632 

0990941 

0001690 

9999940 

0001749 

99999*9 

, M*1’  ,* 

0001809 

9999958 

00*  1 870 

99991*7 

0001931 

99999;« 

sgfiwf 

99999*5 

00620*9 

599*954 

06021:4 

9 9995* 

opolipo 

999995* 

000*2*7 

99999 i X 

0002317 

9999919 

0002394 

9999929 

0602464 

99999*8 

00017  3 7 

99999x7 

0001607 

999992« 

0002680 

99999*5 

0002774 

99999*4 

0002829 

99995** 

0002907 

$5,9921 

0002981 

99952*, 

0003060 

9999920 

0003 1 39 

9999919 

* 000J219 

5999,18 

0003300 

9999917 

°°°3*8* 

595991« 

000,4«, 

99999» 7 

0003^49 

9.9  914 

000363 4 

99999 o 

0603710 

9999912 

0003807 
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51  ooooojri 

5*  0000052 

53  00000 

74  0000074 
57  0000077 
j 6 ooooos6 
57  3000057 
78  0000078 
* 79  0000059 
60  0000060 
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«, 
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«4 

0000664 

«5 
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«5 
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67 
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«8 
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69 
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7‘ 
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0000072 

7* 
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74 
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75 

0000077 

7« 
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77 
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78 
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79 
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80 
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81 
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8> 
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8 i. 
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*4 
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8, 
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«9 

000008 6 

87 
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88 

OOOOOc8 

89 

0000069 

9« 

0000090 

91 

0000091 

9* 

0000091 

9J 

0000093 

94 
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oobooy ? 
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OUOOO96 

97 

OOOOU97 
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EX- 


jjr  TRACTATVS  XXI.  * 

E X PENSIO  III.  • PROBE.  Y prOpos.  x. 


De  Arithmeticis  proportionalibus  repertre 
Geometricorum  feriei  copulandis . 

PRaralTiiinpeum  i.  Numeris  Geometricis  poft 
confc&as  omnes  feries  Arithmetici  copulan- 
di funt,  in  quo  confiderandum  eft  nuilius*laboris 
• eflej  fi  numerorum  feries  altera  alteri  continua 
proportione  copularetur;  fed  quia  Ita  non  eft;  ac 
quaelibet , 8c  proportionem  mutat , Sc  ob  fra&os 
in  eundem  numerum  non  incidit  /bine eft , quod 
induftria  ludendum  fi e,&  ingenio . 

Pracaflumptum  a.  (Jbfcruandum quoque, quod 
alicuius  quantitatis  incommenfurabilis  tunc  ex- 
plicatur fufticientcr  mcnfura,cum  interterminos 
^ parum  diftantes  maiorem»  &r  minorem  clauditur, 
ita  quod  nee  maiore  maior  fit,  nec  minore  minor. 
"T erminl  verd  tunc  parum  diftant,  cum  illi  funt 
^ magni  numeri , & parua  differentia  diffenciunt, 
vt  1000  oio.  & 10000040.  Si  ergo  dcmonftrctur 
aliquam  quantitatis  menfuram  inter  illos  limites 
contineri,  fufficicnter  exprefla  dicitur,  vt  fi  dica- 
N tur  aliquam  quantitatem  effit  inter  ioooooaj.  Sr 
loo'0ojo.  Ratio  eft;  quia  differentu$.  vnitatum 
refpedum  magni  numeri  10.  millionum  nullius 
pretij  eft,  nullius  fenfus  , 8e  ideo  quidquid  inter 
illos  numeros  adeo  parum  dffferentes  clauditur, 
Vt  aequale  putatur , cum  nec  ea  quidem  differentia 
5.  vnitatum  illos  a fenftbili  arqualitate  eliminet, 
licet  quoad  intcllcdum  vere  fine  inequales  . 

THEOR.  I.  PRO  P OS.  IX. 

In  proprtfltonc  Arithmetici  deferuiente 
Geometriae  d quocumque  numero , 

■ ' prout  libet , poflumus  incipere. 

* " 

( p Robatur  . Quis  nulla  naturali  connexiont 
JT  conne&untur  Arithmetici,  & Geometrici . 
Dum  enim  quidpiam  V.g.  fe  moucns  deorfum  fa- 
cit 10.  pafliis  , 8e  fecundo  zquaii  tempore  faejit 
centum  paffus  augendo  Geometrici  yelocUmpi 
multi  aii|  mouentesfe  progreffiuepoflu^ptotere 
qui  quatuor  , qui  quinqne,  qui  feptem  paffap^VC 
lecudo  eodem  tempore, eofdem  quatuor, vel  quin* 
oue,  vel  feptem  eft  cl^nt . Sic  alterans,  quLpet>- 
ducit  gradus  caloris  in  primo  inflanti, 

* eundo  p . comitem,  poteft  habere  alium  debilem 
calefacientem,  qui  non  nifi  vnum  gradum  caloris 
Jjs  fingnlis  inflantibus  efficiat , 

Przaffumptum  Elligatur  itaque  numeras  ali- 
quis V.  g.  vnitas,  qui  poft  zifram  addendam  fimi»  . 
coti,  addatur.fecundo  proportionali  . Incipimus 
autem  a zifra  iuxta  documenta  propofitiftnfs  a. 
huius  partis  . Vnltati  quoque  mulcas  xiffasat^i* 
v jnus  , vt  fiat  lT7X77777,  «in  ilU.fcW'- 
capedine , quz  eft  inter  I.  £7-— —— 7-— -fnat»* 
pe  vmtatem,  8r  decem  millionum  particulam , in 
quam  vnitas  przfuponitur  diuifa.multf  fradiooes 
capiam,  quz  fort^  incidunt,  vt  experientia  doce- 
bit. 


Tabui  * toties  fexti  ordinis  numeros  rfrifh* 
meti  cos  mfcnbere  € • «■ 

HOc  faciliter  fit . Nam  cledo  primo  numero, 
qui  addatur  primo  proportionali  P-.»  finii 
totum,  dii  rlfra  additur;idem  femper  deinde  ad- 
dendum ; fic  fi  primo  pollfinum  totum  9999999 
1 oocioooo.  addatur  i7--f  7-’  “ ' ‘ , fecundo 
9999998.oo^oooi.addendii  ehe  i • -i, 

Sc  tertio  Geometrico  99^^997  oooocej.  Arith- 
meticus fubiungendus  $ 7- 777^^7  . Vc-|i 
rum  expeditius  ioeo  denommatoris  iC0o'X>00. 
adduntur  numero  | tot  gifrar,  quot  intermediam 
inter  eam  minutiam  ?.  &r  vmtatem  finus  totius . 
Vnde  femper  denominator  decem  millionum  fub- 
intelligcndus  eft  . t 

Probatur  autem  ex  2.  propof.  expenf.  1.  NTam 
in  progreffione  Arithmetica  ; quz  incipit  a zifra 
* aggregatum  duorum  generat  tertium  ; ficut  duo 
Geometrici  inuiccm  multiplicati  tertium  gencrin 
iraque  fi  primo  idem  primus  addatur,generabirur 
fecundus  , Sc  fi  fecundus  addatur  primo  generabi- 
tur tertius,  8c  fic  confequenter. 

Probatur  fecundo  omnes  Geometrici  propor- 
tionales fextz  tabula  expenfie  eandem  proportio- 
nem habenc,ergo  ex  Corel!,  z expenf.i.  huius. 
Omnes  Arithmetici  eandem  «1  ffcrentwwn  habe- 
bunt. Vnde  additus  primus  Arithmeticus,  qoi 
eft  differentia, qua  ipfe  diferepat  ao  habebitur  * 
fecundus,  & fic  fucccftiud  , donec  perfeuerant 
Geometrici  in  ilia  continua  proportione, quam 
protraximus  vique  ad  ico.  proportionales,  vt  vi- 
des in  fuperion  exemplo  Tabulae  6.  ordinis. 

t THEOR.  h.  PROPOS.  XI. 

Eodem  aufmtn-.o , vel  diminutione augetur, 
vel  dccrefcit  Arithmeticus  proportiona- 
lis duorum  datorum  proportionalium 
Geometricorum  quorumcumque  , quo 
Arithmeticus  finus  totius , & alterius 
Geometrici  proportionalis , ad  quem  Ji- 
mtlt  proportione  referatur,  ac  datus  Geo- 
metricus ad  datum  altum  Geometri- 
cum , #s  sjBSi', 

'd~  c 

Sint  daH  Geometrici expreffi  Hnea  « , 8c  ac,8t 
finus  totus  linea  An,  qui  fir  »d  aI,  vt  ac  pro- 
portionalis maior  ad  ab  minorem  . Dico,  quod 
proportionalis  AjitftmefjB  /gerentia , fcu  Jc- 
crcmcntu,  c;ua  dccrefcit  Arithmeticus  proportio- 
nalis Geometrici  Ac4  vt  pofic  applicari  Geome- 
trico ab  eadem  d^ac  quaflsnediat  fnecr  finutn  to- 
tum  ad  & proportionale  Geometricum  ap..  . * 
Probatux.  Quia  fimilTter  propo-tiomrorum 
Geometricorum  eft  eadem  differenti*,  augmen- 
tum,feu  decrementum  ex  Corel I a.  propof  7.  hu- 
ius . Sed  eadem  eft  proportio  cx  Hypthefi  inter 

Geo- 


DE  LOGA 

Geometricos  ac,  8e  ab, quae  eft  inter  linum  totum 
ad  ,&•  proportionale  Geometricum  f a, ergo  ecii 
eadem  differentia  Arithmeticorum,  feu  ( quod 
idetn  eft  ; augmentum,  Ceu  decrementum  cx  Co- 

roll.a  E^pcnf.i.  , 

CQRQ.LLARIVM  I., 

HIne  deduces  quomodo  datis  duobus  propor- 
tionalibus A'  linu  totaellieias  per  regulam 
Auream  quartu  proportionale  In  eadem  propor- 
tione V.  g.fit  datus  proportionalis  minorfecdn- 
dus  quarti  ordini*,9999poo.«rquintj  ordinis  vlti- 
mus.99999°c.  TrT^rv^T  » 8c  finus  totua 
looooooq-  SitqueCfperjcndus  proporrionalisnu,- 
merus,  ad  quem  ie  habeat  finus  totus,  vt  datus 
maior  9999900.  T-.-y  ad  9999900. 

Multiplicetur  hic  per  fioum  totum > Se  dioidatur 
per  9999900.  -TT^-*r*r-? -r’f»  & prodibit  quar- 
tus proportionalis  99999  99  . 

Verum, quia  hic  compueus  ob  magnitudinem  nu- 
merorum , St  fra&ionum  cuadit  prolixior  infra 
alium  modum  in  hac ipla  expcnlionc  trademur* 
Siquidem  in  hoc  computo  oportet  linum  cotum 
multiplicare  in  9999900.*  deinde  ob  diulfionem 
faciliorem  proijcerc  in  frafi  loncs  illud  multipli- 
catum, ita  vt  line  poft  quinque  9.  vigintf  tres  ai- 
frz , * deinde  diuidere  totum  illum  numerum 
per  9y999 00. 000-1919. 

THEOR.  III.  PRQPOS.  XII. 

CuiuJJibet  proportionalis  Geometrici  in  ti- 
bulis non  reperti  Arithmeticus  efl  in- 
ter Arithmeticum  tnaio *is  pro- 
portionalis , dr  minoris . 

QVda  dantur  aliqui  proportionales  Geomctrl- 
^ ci,  qui  in  continuam  feriem  non  fcquun- 
tur,  te  dc  ipfis  iam  vifum  cft,qubd  eandem  habent 
differentiam  Arithmeticorum,  quz  eft  inter  fi- 
num  totum,  * aliud  qunddampropoitioaaie  mi* 
ous,  quod  in  eadem  proportione  /fit . Ideo  in* 
uencoillo  proportionali  ex  Coroll.  ciufdem  pro- 
politionis  poteft  cuenlre,  vt  euenit  fzpius,  vt  in 
aliquem  numerum  Tabui*  Texti  ordinis, vel  etiam 
alurum,  cum  omnes  confc&x  fuerunt,  & dc  ta- 
bula finuum  Arithmeticis,  Loganthmifque  exor- 
nanda  igatpr  j non  incidat,  ideo  oportet  eX  fecun- 
da huius  expenf  praxi  videre  quinam  fint.  ter-? 
mini  proximi,  inter  quos  includatur.  V.g.  in- 
ucmu  eft  ^portionale  9999  99  T"f  tv 
ad  quem  fe  habet  flnus  totus,  vt  «d  9999900^©- 
portipnalis  9999900  Sed  nul- 

lus eft  proportional/s  in  tabula  iextaiamloga- 
richmis  exornata  , qu*  talis  quantitas  fit  ; fed 
9999$19 7 y -r 1 eft  minori  at  finus  ipfe 
totus  immediatus  cu  maior  . Dico  ergo  quod 
Arithmeticus  proportionali  Jnucnti  includitur 
Inter  Arltmeticum  finus  totius,  Se  Ai  ithmeucum 
proport :onal  s 9999999  — 7-^-  *deo 

quod  eft  inter  o.  & 1.  ooooook  qui  tcimfnl  pro- 
pinqmlfimi  fjut.cum  non  differant,  mia  tola 
tate  j qua?  quidem  eft  pars  miAima  refpc&u  om* 
nium  proportionalium  Arithmeticorum , qui  ta- 
bulam totalem  intexturi  lunt  , 

Probatur  autem  . Quia  non  potefl  efle  aequalis 
Arithmetico  joooooou  effet  cium  Antbowucut 
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proportionalis  Geometrici  minoris  9999999 
TTT77T7T  i non  poteft  efle  o.  effec  enim 
terminus  radicalis  ipfius  finus  totius;  Ergo  erit 
aliquis  medius  inter  o.  1-  1.  0000001.  ficut , & 

. ipfe  radicalis  Geometricus  eft  aliquid  medium 
inter  fi num  totum,  & 999999  — -7-7-7———  7 . 

COROLL  ARIVM. 

Hinc  igitur  c tyr  git , quod  fi  accipii*  aliquid 
mcdnftn  inter  o.  * I 77^7-77 77  hoc 
quodcumtfSe illud  fit  erit  proportionalis  Arith* 
mccicus  Geometrici  inuenti  j quia  cum  fint  ter- 
mini propinqui ilimi  ex  prxaffumpt.  a.  non  d ffc- 
runt  fenfibifttena  vero}  ideoque  pro  termino 
Arithmetico  prdjjortionalisQeometrici  fuperius 
inuenti  9999999  T"!’*  |‘!  I 1.  7 • potes  acci- 
pere iplam  differentiam,  qua  differtfinus  torus  a 
proportionali  1nu4tto>qu£  eft  7 4*  l£  tur 

Arithmeticas  inuenti  proportionalis  erit  o. 
TT'  .'iT7*r4~r  * vel  aliquid  tale,  qu*  differentia 
addita  Arithmetico  100.  0000 10&.  fiet  100. 

TTiftrrl-  «I 

THEO  R.,  II.  PROPOS,  XIII-  ‘ 

Dijfirtnti ^ qiij  augtficit  qua&ihct  propor- 
tronale  Atiihmtutwi  a Inu  loto  cjl ipjc 
Atiilmciicui/fi  /enes  inapMtJqifru . 

juMr  . • v. 

PAtctex  diftis.  Nam  cum  auferrnr  terminus 
radicalis  a quocumque Sfermino  Arithmetico 
remanet  diflFrrentiajJqua  differt  ipfe  i ernnino  ra- 
dicalij  fedhic  urmmu^radicalis , nctnpe  i quo 
incipit  progi cflio  pon^ur  o.  ex  Hjrpoflicfi;ergo 
ablato  eo  remanet  ipfe  nuuyrus,  vt  em  : Quare 
iplc  erit  terminas,  Se  dffferentia.qui  differt  a ter- 
mino radieal  i o.  qui  eft  ^mpo}*onalis  Arithme- 
ticos finus  totins. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  autem  tefultat,quod  cum  Hem  fit  Arith- 
meticus cuiu|eumqiie  Geometrici  Inter  fi- 
num totum,*  illum  if»fam  Geometricam  , cui 
fta  eft  fimutotas,  vtalius  Geometricos  ad 'altam. 
Slfaiabeamu*  illam  differentiam  Arithmeticam  ex 
priceff.  Coroll.  habeamus  quoque  dfftetenthrfii 
Arithmeticorum  quibufeurrique  Geometricis  in 
fitnili  proportione  exiftfntibus  applicatofhtu  . 
Namex£oroIl.  s.  rxptn.i.  huius,  vbi  eft  eideln 
propotttft  geometricorum  , ibi  etiam  eft  eadenS 
differentia  Arithmeticorum  . Quare  curnrx  Co 
roll.  prop.  11.  hoiosjtafit  999,900.  ad  9999900* 
0004500.  vt  9909999  • 9995400-  ad 

10000000.  eadetnque  quoque  erit  differentia 
Arithmeticorum . 

At  quia  eadem  eftharc  differentia  cnm  Arith- 
metico  ipfo  ex  hac  propof.  Se  iam  nonimin  eX 
Coroll.  propof  11.  Arithmeticum  ipfum  efte 
“ .0004924.9  hinc  rft.Tjuod  hic  ipfe  quoquo 
fit  differentia,  qu*  defcrulct  etiam  pro  differen- 
tia inter  9999900. 9999900.  0004500.  Geo- 

metricos ciulaem  proportionis  cumque  huius 
habeamus  Arltmeticum  100  . 0000:00.  fi 

hanc  dirferenrium  ci  addamus  fiet  100.  oooj- 
014.  Arithmeticus  finus  9999900.  qui  cum 
minor  fit  fuo  comproportional.,  cius  Arithmeti- 
cus 
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cus  debet  augeri,  eam  elegerimus  feriera  Arith-  ' 

meucam,quz  augetur  dum  decrefeit  Geometrica.  THEOR.  V.  PROP.  XIV  ‘ 


CO/OLLARlVMIt 

Hinc  obtinebis  modum, quo  sii  j omnes  pro- 
portionales Arithmetici  quarti  ordini  ad- 
da  ur ; ficuidem  , com  fecundus  Geometricus 
(it  in  proportione  adfinum  totum,  vt  tertius  *d 
fectinoum,  tk  ita  confcquentq£,  & iam  habramui 
logar  ihmum  fecundi  e*  prarc.  Co&II.  rclpe&u 
(iniis  totius  nempe  loo.  0005024.  habebi- 
mus quoque  logarithmum  tertij  per  addit iapem» 
ciufdcm  quantitatis  , vt  fiat  aoo.  0010048. 
&(ic  iucctrllSuc  addendo  fempec  eandem  quanti- 
tatem . Ratio  euidenseft  ex  didis,  quia  ita  999- 
9900.  fecundus  eft  finui  toti,vt  tertius  9999800. 

00100.  eft  Ipfi  fecundo  9999900.  Appofitis 
veroomnibuslogarithmis,vltimus  illius  tabula* 
prim94.ordinis.  qui  eft  99990000.  045*00. 
habebit  pro  logarithmo  1000.  0050240. 

I>ato  vero  hoc  proportionali  , & proportionali 

primo  terti;  ordinis  9999000 - , Se  finu 

toto  quiremus  proportionale  quartum  ex  Coroll. 
propol.Ii.  h.,  quod  erit  999999  . 9559951*  » 

quod  le  habeat  ad  (inum  totum,  vt  proportionale 
Geometricum  9999000  fe  habet  ad  9999000. 

045:0..  Quo  reperto  ex  Coroll.I.  propof.u. 
Ipfadifftrentia,qua  differt  a (inu  toto,erit  qnoque 
differentia  Arithmetica  addenda  logarithmo  noto 
looo,-  0050240.  Geometrici  9999000. 

0450.  , vc  fiat  Arithmeticus  Geometrici 
9999000.  hxc  autem  eft  440004».  quare  Arirh* 
meticus  erit  fere  1000.  0905024.  Xrquia  p^o. 
portionales  quarti  ordini* » qui  interponun- 
tur inter  9999000.  8e  luter  9998000 . 0001400 
quilibet  f$ habet  ad  fu*m  fcqucncem,vt  9999900. 
au  iooooooo.  hinc  per  adircj Ionem  eiufdcm  qua- 
litatis 100.  0005024.  poliunt  omnes  formari 
habito  proportionali  Arithmetico  primi  Geome-  # 
trici  9999000.  A'  fic  de  alijs  interpofitis  iutcr 
quofeumque Geometricos  nedum  prima;  tabula; 
quarti  ordinis;  fcd  & omnium  tabularum  eiuiJcm 
ordinis.  Ipfosautem  proportionaiet  Arithme- 
ticos apponendos  Gcomefricisl  quinti  ordinis 
habebis  , fi  (ibi  addas  repertum  Arithmeticunj 
loo.  4550142.  Ratio  eft  toties  ta&a,  quia  Geo- 
meticus  quilibet  fe  habet  ad  fiiam  antecedentem 
V.  g-  999 000 . 1000.  ad-  9999000  vt  ip(e 

9999000.  fe  habef$d  /inum  totum.  Idem  quo- 
que ages  in  exquirendo  prfbio  Arith qictic^lccu- 
di  ordinis  dato  vltimo  jprimar  tabui*  ordinis  tertij 
Geometrico  9990004.  4 991.  primo  fecundi 

9990000.  8e  finu  toto  acquirendo  quarttnn  pro- 
portionale , firex  ilio  differentiam  Arithmeticam 
aduendam  Arithmetico  iam  dato  vltimo  tabulae 
primae  tertij  ordinis  10004.  5402420. ,, quo 

Labito  ceteri  omnes  innotcfcunt . Vndc  totus 
labor  confiftit  in  primis  folum  Ari  emetiris' cu- 
lufliber  cabular  |>r.mar  inuenienJIs  cjieri.  enim 
omnes  illudatis  habentur  . Adueuc  autem  nu- 
meros poft  pui.&um  c(Te  fractos-,  & (ub:ntftli- 
gi  lineam  fubdua am  , Se  fub  linettf  ot  zifrx,quot 
(unt  figuiz,  &r  inlu  -er  vmus  ad  /indham,  quod 
& in  Uqucnubus  oblcxuxbi^us . 


Ita  cfl  maius  proportionale  ad  ftntint  totum , 
•vt  differentia  duorum  proportionalium  e ii 
ad  differentiam  [inusto\m£f  alterius  ad 
ejuod  eandem  proportionem  dicat  f , 
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^ It  vt  prius  datus  Geometricus  ca  , qui  fic  ad 
^ ae,  vt  ad  finus  totus  ad  aF  . Dico  quoque, 
quod  Ita  eft  Ct  differentia  adoF  drtFcrcntiam,vc  eft 
cA  finus  ad  totum  (inum  ad. 

Nam  fi  eft  fotum  ad  cocum,  vt  ablatum  ad  abla- 
tum . Ergo,  tk reliquum  ad  reliquum  tale  erit,  vt 
eft  totum  aJ  totum  ex  propof. /9.  Jib.5.  Elemcnt. 
Cum  ergo  fit  totus  ca  ad  ablatum  ab  , vt  totus 
finus  ad  ad  ablatum  af  , ergo,  & reliquum  nem- 
pe differentia  ac  eft  ad  differentiam  reliquam  df, 
vc  eft  c a ad  totum  ad  . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XV. 

Ita  eft  maior  Geometricus  proportionalis  ad 
differentiam  inter  ipfum , O*  minorem , 
vt  cfl  ( mus  totus  ad  differentiam  inter 
ipfum  y W proportionalem  ait  enim  fimi - 
/;  proportione  G eomen  ica  affeftUm  . 

M Aneat  eadem  conftrufilo,  vt  prius , Dico, 
quod  JatH  proportionaht  maior  ac  ad  diffe- 
rentiam CB,  vteft  iinus  totus  Ad  ad  differentiam 
DF.  4 

Probatur  iu  eft  in  proportione  differentia  bc 
ad  «Mffcrcntiajii  df,  vt  proportionale  ac  eft  ad  to- 
tum (inum  da,  Se  -vulj.vi  ita  erit  proportionata 
bc  differentia  ad  ac  , vt  differentia  DFad  finum 
totum  ad  ; vndc , cr  conucrnndj  ad  erit  ad  df  5 
vt  ac  ad  bc  . 

CORO  LL  ARI  VM.  * 

F".  1 * 

Hinc  deduces  modum,  quo  datis  duobus  pro- 
portionalibus,&r  finu  toto  cllidas  quartu 
proportionale,  ad  quod  fe  habcatfinus  totus  , vt 
proportionalis  datus  maior  fc  habet  ad  minorem  . 

3 non  iam  ita  fe  habet  maior  Geometricus  datus 
differentiam,  qu*  intercedit  Inter  ipfum,  ac 
minorem  datum, ficut  finus  totus  ad  differendam, 
qua:  intercedit  iutcr  fc,  Se  alium  fimili  pi- 
ne fibittfpondcntem , vt  Geometrici  dati . Ideo 
dato  Geometrico  maiori  V.  g.  vltimo  prona  ta- 
hulg  certi;  ordinis  9990004.  4991000  si  primo 
tabnix  prime  fecundi  ordinis  9990009.  hsb:b  s 
differentiam  4.  4991000  Itaque  proportionali 
990900.&  dffcrentTa  4.49  . louo.  tk  finu  toto  ex- 
quires quartum  {proportionale;  nempe  ditf.reff- 
tiam  inter- finum  totum  , & fimum  eo  mulo.tpn, 
ici  in  confimlli  proportione, qux  erit  4,  505*1. ij. 
quam  demes  a finu  toto.  Xr  horbis  pro-njrfioui- 
Jc  9999995  49439*5'  quod  ictffc  h-btbjt  a ’ fi. 
num  totum,  vt  9990900.  ad  3990 003.  4^9  ..K># 
iuxta  itaque  documenta  propofitiorifs  • . b u^s# 
qtme  hoc  proportionale  in  fexta  c ' v t.bn 
icpctics 
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reperies,  f<?d  aliquid  maius  nimirum  9999996. 
0000005.  A*  quid  minus  99999 95.  0000009.  In* 
ter  iraque  hos  terminos  confidet  Geometricus 
repertus  9999995-  49d?9$5-  & confequenter 
etiam  Arithmeticus»  nempe  quid  medium  inter 
Arithmeticum  40000004.  Se  5.  0000005.  Geome* 
iricis  terminis  applicatos  fola  vnitate  dtftanti- 
bus  ■ quare  poterit  cfle  4.  5036015.  ipfa  nempe 
d:ff:rcntia  Geometrica.  Cum  vero  Arithmeti- 
cus, quo  diflT.rt  Geometricus  a finu  toto  fit  etia 
differentia  iuxta  propofitionem  ra.dr  differentia 
eadem  Arithmetica  fit  fimiliter  geometrici  pro- 
portionatorum  ex  Coroli.  vltitno  expenf  t.  huius 
(equitur,  vt  Arithmeticus  repertus  fit  quoq;  dif- 
ferentia addenda  Arithmetico  noto  10004. 
54(124*0.  vt  fiat  10009.  ©438435.  Arithmeticus 
Geometrici  mininoris  9990000.  Quo  habito  om- 
nes habentur  eiufJem  ordinis  tertfj  addendo  ean- 
dem quantitatem  antecedenti  termino . Sicut,  & 
intermedij  omnes  qui  pertinent  ad  quarti  ordinis 
tabulas  addendo  i jfdem  Arithmeticis  terti;  ordi- 
nis, a quibus  incipit  interfitio,pr*mum  quarti  or- 
dinis Arithmeticum, & fcquendo  eandem  additio- 
nemt  donec  omnes  iuterpofiti  fint  arithmeticis 
exornati . 

Sic,  fi  cuplas  Arithmeticum  prima;  tabula;  prt- 
nil  ordinis  , eodem  modo  poteris  inuenire.  Da- 
tur enim 9900448.  8070000.  Geometricus  fecun- 
di ordinis,  Se 9900000.  Geometricus  orimusta- 
bul*prim*  primi  ordinis,  quorum  differentia  eft 
44».  80*^000.  quar  dat  adhibita  regilla  proportitj- 
• num  differentiam  geometricam  quatti  proportio- 
nalis a finu  toto  4 1 3.  3198532.  qua;  differentia 
fubduft.i  a finu  toto  dat  quartum  proportionale 
999954^-  680 '4' 8.  quod  in  tabula  prima 

ordinis  quarti  reperitur  cadere  inrer  9999500. 
0100000.  Se  inter  9999600.  0060000.  -&hdc 
eft  minus  quidem  repertu  pro;  ortionale»fed  ma- 
ins  illo  : itaque  Arithmeticus  numerus  quoque 
erit  maior,  quam  400.  0010096  8e  minor  , 

quam  500.  0025120.  Vnde  d fferentia  Geo- 

cnetrica  addita  minori  Arithmetico  dabit  proxi- 
mi Arithmeticum  proportionale  inter  vtrumque 
medium  pauciflimis  vni  tat  ibus  a ve  6 diftantcm. 
Quia  ergo  quartus  proportionalis  differt  a maio- 
ri 9999600.  0060000.  8f  differentia  eft  53.  ?2J. 
I53*  Si  hanc  dilfcrcntiam,  vel  quid  minus  adda- 
mus Arithmetico  niinori  400.  0020096.  fiet 
Arithmeticus  45).  3278 '<28.  differentiaque  Inter 
Arithmeticos  Geometrici  9900448.  8070000.  Se 
9900000.0000000.  Cum  autem  fciamus  Arith- 
meticum Geometrici  9900448.  Se  czt.  qui  eft 
100090. 4)57360  fi  hac  differentiam  addamus  fiet 
100543. 763  2988  vnde  cum  ficvhimus  fecunde 
tabula;  ad  finutn  totum  , vt  quilibet  prima;  ad 
!fuufh  antecedentem  erit  quoque  hacc  d-ffe-entia 
fnter  quofeumque  Arithmeticos  prim*  tabui*. 

‘/•THEOR.  VII.  PROPOS.  XVI. 

Sicut  dccrefcit , vel  augefeit  quodlibet  con- 
tinua. ffro^re/Jione  Gxometrtca  procedens 
quoad  parus  ajfirnatss  muorts  > ita 
q/i  Ktd  /mellas  partes  m infinitum  mi • 
nares  vagetur,  vel decrefcit,.  ' ..  *, 

PRobatur . Etvquia  eum  (e  continui  eadem 
progreflionc  moueat  neceffario  affignataquj- 
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libet  pars  motus,  qu*  menfuretur  squali  portio- 
nd'  temporis  augefeet,  vel  decrefcet  refpcftu  al- 
terius  eodem  squali  tempore  me  n fu  rata , quod  fi 
quzlibet  alia  pars  Geometrici  procedens  menfu- 
retur alia  minori  parte  temporis, adhuc  tamen  in 
eadem  proportione  erit  cum  alia  parte  geometri- 
ca, qup  eode  tempore  mcl uretur,  quia  cum  totum 
Geometrica  proportione  femper  eadem  crefcert- 
do,  vel  dccrefccndo  continui  fc  moueat  fingu!* 
eius  partes  afliguabiles  eadem  proportione  jnui 
cem  corrcfpondcre  dtbebunt  cum  fine  omnes 
eiufdem  rationis  , Se  effertti*  . Iu  fi  fic  fiaea 
V M T S X 

ATc  H D ‘ 

AB,qux  crefcarcontinui,Sr  Geometricc,Ar  augus- 
tum mcnfuretur,a  linea  XV.  zqualiter  crefccntf. 
Se  Arithmetica,  ita  quod  dum  crefcit  Geometrica 
ab  a in  c ilb  Arithmetica  crefcat,  ab  v in  t , 8e 
dum  hzc  fe  auget  a c in  d illa  moucatur  d t in 
•i*;  Si  fumatur  .vm  in  geometrica,  eiq;  corrcfpon- 
de.it  ai;  fecundf  mt  arquali  corrcfpondcbit  ih, 
quz  in  proportione  Geometrica  erit  cum  ai,  vt 

CDCUtnAC* 


COHOLLARIVM  I. 

Hinc  eruitur  alius  modus  Arithmeticos  re- 
periendi-qui  Geometricis  applicari  poffioc 
V.  detur  numerus  Geometricus  przccdcr)* 
9900448.  807.CUIUS  notum  habeamus  Arithme- 
ticum /0009.  4)54360.  cupimolque  fcire  Arith- 
meticum 9900000.  Iim  fcimus  quoe  proportio- 
nales cadunt  inter  9900448.  Se  ext  Se  proportio- 
nale ro  immediate  minus  989054  {.  359  nempe 
' tot  ex  11.  prop.8.  Element.  quot  inter  10000000. 
Se  99>ooo.  nempe  10  terti;  ordinis  inter  quos  ca- 
dunt fo.quarti,& inter  hos  quoslibet  l.o  quinti  or- 
dinis,ita  quod  erunt  1000.  proportionales  . Qu*c 
ergo  funt  proportionales  Geometrici  minores  af- 
fignati  inter  di&os  Geometricos  maiores,  tot 
erunt  partes  zquales  111  duf  rentia  applicatorurrt 
Ipfis  Arithmeticorum,  & quia  illa  differentia  «ft 
10009  0438435.  ideo.fi  diuidatur  per  1000.  ha- 
bebimus 10.  &• . 0090438.  partem  «qualem, 

qua  femper  augetur  Arithmeticus, dii  Geometrici 
1000.  accrcfcunt  inter  vnum  0900448.  8ecxt.£e 
inter  9890548. & c*t.Gepmctricos  maior<*s>  i 
Incipiamus  itaque  dtftribuere  m fuos  orooof- 
tionales  progrefliouetn  . Sic;  donec  o<\U. rut  ^ 
Geometricus , vel  de  quo  quzrunus , vei  a pro- 
pinquus . 

990044S  8070  \ J.  '*  'i  »'V  * 

990  0448 

98970^8  7522 

Quia  ergo  ifte  primo  edu&us  iam  eft  minor  cr»> 
de  quo  quzritur  , ideo  non  progrediemur  am- 
plius, fed  eum  debeat  efTe  inter  iitos  maiorem  t 
& minorem,  ideo  ad  hoc,  vt  illum  inucniamus 
minutiorem  inftituemus  progrclfionem  fic  . 


95100448  80700  A 

99  °°44s 

9900349  8025* 

99  00349 


990005  a 79^1 o 
9 90005 

I 590004»  89645 
9 90004 


9900250. 


31* 


9900140 

99 

79903 

00140 

» 

'990015* 

79*5» 

3 

99 

0015* 

990005  x 

79509  B 

i 

99 

0005  X 

9900032 

99*4« 

9 

9000} 

990002  3 

09  *J* 

9 

0OQOX 

9900013 

«9*J* 

9 

9000I 

.1 * o I — r'  “6*'-u 

adduntur* 

EXPENSIO  V. 

De  Laganthmts  in  tabulas  finuum  t 

fprpnAtr 


9*999U  79V7  c 990000 j 296$! 

Erir  itaque  inter  hos  duos  b , * c poftremoa 
cum  vnus  fit  maior  alius  minor 9900000.  dequo 
quaerimus,  qwe  opporteret  adhuc  inter  iitos 
alios  proportionales  vltimos  inuenire  in  eo  ordi- 
ne » in  quo  funt  proportionales  quinti  ordinis  » 
fedjfti  non  pofTum  cffe  plures.quamja.  iuxta  nu- 
merum vnitatum,  q«f  fuper  9900000.  accrefcunt 
In  Geometrico  t 990005».  vt  patet  ex  quinta  ta- 
bula . Quia,  ergo  inter  a»  &r  illum,  de  quo  quae, 
rimusquatuor Geometrici  intercluduntur,  ideo 
quater  accipiuntur  partes  Arithmctic*  fuperius 
inuentar  10.  90438.  & fient  40.  36175».  qui 

fi  rurfus  multiplicetur  per  10.  ob  proportionales 
Interceptos  inter  quoslibet  eorum  minores  eiuf- 
dem  fpeclel , vt  in  quinto  ordine  fient  400. 
36175x0.  cui  fi  etiam  addantur  5».  vnitates  > fient 
451  cu  fra&is.fuis  addendi  ^rith.  10009.  & cf  t. 

Vei  etiam  melius  accipiantur  Arithmetica;  dif- 
ferentia; iuxta  fi ngulos  Geometricorum  ordinet  , 
■quia ergo  inter  primum  Geometricum  a , &r  de 
quo  quarritur99ooooo.  nullus  intercipitur  Geo- 
metricustcrcij  ordinis, ideo  nullus  accipitur  illius 
ordinis  Arithmeticus, quia  verb  intercipiuntur  4. 
quarti,  ideo  quater  accipitur  Arithmetica  diffe- 
rentia quarti  100  00050x4^  fimt  400  00x0096. 
cui  addimus  Arithmeticum  Geometrici  51. quinti 
ordinis  52.  0000051.  &fit  Arithmeticus  qusrfitus 
4«,».  00x0148. addendus  Arith.  10009.  *c.  vtfiat 
Geometrici  9900000.  de  quo  quxrebatur . 

COROLLARIVMI. 

NOtabis  noftros  numeros  extremarum  rabu- 
larum exijffc  pau!6  maiores  in  Arithmeticis 
differentia  proxime  »500.  quam  qius  compofuit 
IpfeNepcrus.  Rarjovcrb  huius  rei  eft,  quu  ipfi 
eff  primus  tabulp  prima'  100^83 . * cart.  nobis  ve- 
ro 1 0C543.&  cart.  quia  ipfe  fumpfit  aliquid  minus, 
quam  quod  differentia  Geometrici  dabat , nos 
quid  maius  ipfa  eadem  differentia  fumpfimus,  vc- 
potc  ad  libitum , vt  patet  cx  Coroll.propof.15. 

COROLLARiVM  II. 

ADuerte  quoque  Arithmeticos  * non  foluox 
crefeere  per  numeros  integros  , fed  etiam- 
per  frafiiones,  qudd  in  reperiendis  illi»,  qui  pri- 
mis tabularum  Geometricis  applicantur  neceffa* 
ri6  fra&loncs  effent  admittende  .qua:  per  conti- 
nuam additionem  deinde crefcebat  in  immenfum. 
Vnde  fprccar  ab  initio , deinde  magnum  errorem 
poterant  caufare  , incfpit  ergo  crefeere  feries 
Arithmerica,  ne  dum  fimplici  vnitate » fed  addita 
fra&ioneooooooi.  vt  in  illa  fra&ione  daretur  lo- 
cus , quo  noifint  fihrccflluc  > & alia; , fracUorys 
recipi , & continue  addi . Verum  har  fractiones  ' 
!n  tabula  firiuuoi,fcu  abfoluta  Logarithmica  con- 
temnenda;, qu6dfoliim defendant  ad  continuam 
carum  additionem,  ob  quam  fucceffiui  in  integros 


COnfeftisomnibos  tabulis,  8e  Ijs  Logarith- 
morum  ferie  inflru<ais',  vltimus  labor  po- 
ftulac,vt  illos  io  tabulas  fiuuum  transferamus, va- 
de fit  . 


PROBL.  I.  PROBOS.  XVII. 

Logarithmos  Sabulis  finuum  applicare  ufp 
adfwum  gr.45.  k fmu  toto. 

DAtum  finum  per  tabulas fupra  pofitas  loga- 
rithmis  inftruftas  quarre,  vel  enim  oc- 
curret prorfus  idem  , vel  non  pluribus  , 
quam  io.  vnitatibus  diftans , fi  perduxifti  tabu- 
las vique  ad  ordinem  quintum , quod  , fi  vfque  ad 
ordinem  quartum  differet  ioo*  vnitatibus . Quae- 
re  ergo  in  tabula  fexta,quid  vnitates  illar,  quibus 
differut  ifti  duo  Geometri  exhibeat  in  Arithmeti- 
cis,* hoc  adde  Arithmetico  reperti  ypportionalis 
« fit  minor  fubducjto,fi  fit  maior  co, qui  in  tabulis 
ogarithmicis  inuenitur,eritq;Iogacith.dati  fiam. 
,v-  8*  daturfinus  7107995.  requiro  ilium  in 
tabulis  proportionalibus,  reperioqae  in  tabula  vi- 
cima  tertlj  ordinis  numerum  proximum  minorem 
7107989.  cukiS  logarithmus  eft  3415010.  differt- 
que  Geometricus  a dato  6.  vnitatibus.  Reperto 
itaque  has  vnitates  in  rabula  fexti  ordinis  Geo- 
metrica, & dant  mihi  4«  vnitates  correipondeotes 
pro  Arithmetico  competente,  quas  addo  ioga- 
rithmo  34150x9.  fitque  Jogarithmus  34150x4. 
Sinus  dati  7107995.  fradi  vero  pofthabendi, quia 
Illi  ad  foiam  com.nuatioaem  tabularum  require* 
bantur- 

Veritas  vero  huius  operationis  oftenditur  «x 
propof.  15.  Poffct  etiam  reperiri  ex  Coroll.  prop. 
ix.  & ex  Coroll.  propof.15.  facilius  per  hanc, 
atque  certius. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  omnes  finus  vfque  ad  centum  faciliter 
dantur  per  foiam  infpecftioncm  Tubule  ordi- 
nis fexti . Nam  cum  ibi  proportionales  (ofa  voi- 
tate  decrefcant  quilibet  occurret  cum  logarithroo 
addendo  fpretis  fVa&is , vt  modo  non  amplius 
ncccfla;ijs,  cum  foltim  ad  condendas  tabulas  re- 
quirantur : fic  finus  9999995.  reperies  logarith. 
-7.  Sic 9999905.  reperies  logarnhmum  95.  cum 
frado  0000095.  qui  fpernendus  eft . 

COROLLARIVM  II. 

R Eperies quoque  finuum  aliorum  logarith- 
mos, qui  cadunt  in  tabulam  quinti  ordinis  , 
vel  quarti. fic.  Dati  finus  9999105.  repentur 
proximus  proportionalis  in  tabula  prima  quarti 
ordinis 9999100.  quia  ergo  ille  fimis  eft  maior  5. 
vnitatibus,  logaruhmus  900.  diminuendus  vtu- 
uubusj.  ex  tabula  fexti  ordinis,  fed qwaadfun; 

fracta 
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fradi  fatis  fenfibiles  vitra  integros , ideo  accii 
picnjar  funt  4.  critque  logarichmus  896.  vel  897. 
linus  9999105.  Eivlcmquc  logarithmo  35.  vmta- 
tes  cx  tabula  fcxti  ordinis  addende,  vt  fiat  loga- 
ritbrmu  finus  Coquentis  9999065.  Sicque  erir  930. 
logamhmus  ipfius  fequcntis,  fc  fic  dc  omnibus 
alijs,  vt  vfus  ipfe  oftcndet. 

Ita  quoque  fecimus  in  reperjendo  logarithmo 
applicando  finui  Gr.43  qui  necelfjftfiiV eft  ad  reli- 
quorum finuum  logarithmo*  inttcniendoi  . Nam- 
que, cum  fic  finuS  ille  7071068.  erit  intefpftJ|tof'i 
nonales  primi  orJinis  710553:.  fcc.  fc  7034477. 
fccxt.  incepimus  itaque  proportionales  fecundi 
ordinis  interponere,  vc  vides  hic . 

. • r Logarith.  * 

7/05^?*  4*0  5418488 

i}L,  - 

7098416  88  8 


J$7 


mus  quarti  proportionalis  logarithmum  40036. 
I753740.  deinde  e*  prima  tdrtij  accipiemus  o<fta- 
ui  Geometrici  logarithmum  8003.  6301936.  tan- 
dem  Cx  prima  tabula  quarti  ordinis  accipicmu* 
ferti  Geometrici  logahtbmu  iuxtxn.interpofito^ 
ru  k>g,  397.  0029847  «r  omnes  in  vnam  fummam 
redigemus, eritque  logarith. fitiut  Gr.45*  nimi- 
rum 3467123  * . abibis  omnibus  fradis  . 

PrxafTumptum  . Quiavlfluead  dimidium  ta- 
bule  finuu tabulas  proportionales  l^garithmicafq; 
ordinaulmus.  Modo. quomodo  reliquis  finubus  lo- 
garithmi  applicandi  mueoiantar  dbedrtdum  cft;  & 
hoc  non,quia  vlqtrtMfe  vlcimum  linum  deduci  non 
pofTent,  fpd  foltfmafr  laffbfem  leuandum  . Ad  id 
vero  cd  necefiatius  logarithmus  dimidij  fi  na» 
totius.  Vndc  quomodo  reperiatur,  tradendum  cft. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XVIII. 


7091328  462 

7084x37  «34 

T*1 71**  897 
7070075  74 J 


Eft  ergo  finus  quxfitu»  inter  hunc  vltimum,  fc 
penuicimum  : quare  interiacicmus  proportiooa- 
tertij  ordinis,  fic 


707713* 

707 

8976 

7152 

7076445 

1818 

707*757 

*575 

70750*9 

j>5j« 

70745** 

4«°7 

7075<*i  * 

0285 

707107 

6670 

7O72 :0O 

57«5 

7071493  1363 


Deinde  ali)  proportionales  quarti  ordinis  in- 
terponendi quales  funt. 


Sinus  45.  Graduum  eft  medium  proportio- 
male  mter  finum  toiumy  & dimidium 
finus  totius . 

* v • i .?»..<  • 

SVpra  jirobiuim«$  propof.iS.  expenf.3.  cum 
ageremus  de  finibus  inueniendis  ; quod  di- 
midium finus  totius  ak  fe  habet  ad  linum  dimidij 
alicuius  arcus  ea,  vt  finus  complementi  illius  di- 
midij  ea  ad  finum  totius  arcus  be  ; fcd  finuS  45. 
Grad.  cft  squalis  fuo  complemento, & finus  arcus 
dupli  ipftus  eft  finus  totus ; ergo  ita  fc  habet  ak 


dimidium  finus  totias  ad  £*  finum  43.  Grad.  vt 

pius,  fc  illi  xquale  complementum  fo  ad  ftnum 

«lupli  arcus  eb,  qui  eft  nqus  totus , fc  confequffn- 
tcrEF,  fc  te  squales  fune  medium  inter  ak  dimi» 
dium  finus  totius,  & be  finum  totum » fc  ideo  fi 
ex  eis  fiat  quadratum  illud  erit  squale  rccfcatigulo 
ex  fmu  toto , fc  dimidio  cius  fa&o  ex  propoftip- 
lfti.6.  clcmcac. 


707i495 

7° 

1J6J0 

71495 

707*  4* 1 

44*57 

707*5*' 

7*7'* 

7071,81 

01784 

7071110 

jco8j 

707''59 

***75 

7071088 

»7754 

corollarivm; 

Hinc  eftiquod  cilm  exp.l.hu»as'tra&.  propof, 
6.fc  4.  duplatio  Arith.«quiualeat  quadra- 
tioni ,&  propof.3.fubdufiio  diuifioni  . $1  loga- 
rithmus  finus  45.  gr.  dupletur , fc  ab  eo  duplato 
fubducatur  logarith.  finus  totitTi,  qui  eft  o.  re- 
linquetur dimidi;  finns  totius  Arithmetidis , fc 
quia  fupra  reperimua  Arithmeticum  45. Grad  e fle 
34671254- » fi  dupletur  erit  6934251.  & fubdu- 
catur  o.  filicet  nihil  ab  eo  auferitur,eritidem  lo* 
garithtnus  finus  dimidij  nempe  finus  5000000. 


Hic  ergo  vicimus  eft  valdJ  propinquus,  & dif* 
fere  iolum  fraftis  * finu  dato  . Acci- 
piamus -ergo  logacithmos  conoenientea  ordinis 
primi  proportionali , qui  eft  3418488.  872155*6. 
deinde'  ex  prima  ubula  fecundi  ordinis  accipio- 
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PRO*!..  I.  PROPOS.  XIX. 

Dato  logarithmo  dimidij  fmus  totius,  O* fi* 
nus  major  i f arcus , efuam  G r.  43.  cum 
complemento  eius  dimidij , reperirc 
dimtdij  arcus,  vel  fmus  loga - “* 

ntbmum . 

PR*fupponitof,  quod  fint  sppofitf  omnibqs  fi- 
nibus fui  logarithmi  i j*o.  vfque  ad  grad.45, 
te  fint  «Ii/  , querendi  minores  dimidio,  Se  confe* 
quenrer  minores , quam  finus  Gr.  41.  Vndc,  Sf 
eorum  complementum  erit  cognitura  > cum 
arcui,  qui  qoarritur  fit  minor , quam  gr.45.  eius 
complementum  erit  finui  arcua  maioris , quam 
Gr.  45.  & confequemer  eiut  logarithmus  eric 
flotus  . Addantur  itaque  fimul  arcui  dati  loga- 
rlthmus,  te  dimid  j finustotiua,  Se  i fumma  auft- 
fatur  loganthmus  finui  complementi  drroidij  ip- 
fius  arcua.  Se  refiduum  erit  logarithmus  ipfiusdi- 
midij. 

Probatur  autera  ex  propof.15.  Expenf.8.  de  fi* 
nubuS  . Nam  dimidium  finui  totius  le  habet  ad 
finum  alicuius  arcua » vt  fious  complementi  fe 
habet  ad  finum  dupli  arcus.  Vnde  rcfiangulurn 
tx  medi  js  ex  propof.18 . filem,  erit  «quale  rcftan- 
gulo  ex  extremis  , 8t  fic  in  geometricis  fi  multi- 
plicemur fimul  extrema  » nempe  dimidium  finua, 
Se  finui  dupli  arcus , Se  dividantur  per  comple-, 
menti  finum,  dabit  refiduum  finum dimidij  ar- 
cus, vtibi  diximus ; fed  vtpropof.i.  cxpenf.i.  h, 
diximus  in  Arithmeticis  aggregatio  «quiualec 
multiplicationi,  Se  ex  prop.;.  fubdu&io  diuifio- 
ni,  ergo  aggregatus  loganthmus  dimidij  finus, 
cum  logarithmo  totius  arcus  «quiualebit  eorun- 
dem Geometrica  multiplicationi , te  fubdu&us 
logarithmus  complementi  «quiualebit  diuifioni 
fafil*  per  eiufdem  finum,  te  confequcnter  refi- 
duum ex  fubtrafitione  Ipgarithmica  erit  logsrit  la- 
nius dimidi/ arcus  . Exchripfura  vcrbtaJe  eft . * 
Sit  Loganthmus  Gr.  45.  m.  If.  ex  tabula  tert0 
ordmis  941501;  complementum  dimidij  huius  it* 
cui  eft  Gt.6j  m.  si  7 cuius  logarith.  ex  tabuli 
prima  per  regulas  proxime  tradita*  repertus  eft 
801  pjo.logamhmus  verd  dimidij  finus  totius  eft  i 
*t  fupra  ($994x51.  Addo  itaque  hunc  dimidij  (T- 
nus  totius  logarithmum  logarithmo  finus  arcu* 
dati  751501;.  fitque  fumip*  »9$4P*74*  * <1°° 
duc*  logarithmum  Complementi,  remanetque  lo- 
garith. 9547J44.  finus  dimidij  arcus  a*.  |7  T •. 

' COR  OLLARI  V M . 

Hinc  datis  omnibus  logarithmi*  finunm  ar* 
cuum  malqrum , quam  gfad.  45.  obtinere 
poterit  omne?  logarithmos  finunm  arcuum  vfqug 
ad  11  4 Gr  derrefcenticm.Kr  iftis  datis  obtinebis 
logarith.  arcuum  tlquc  ad  11.  Gr.  te  m.  15.  te  ex 
iftis  nir(^  <Miotatn  arcuum  logarithmo*  vfque  ad 
gr.5.  tandem  vfq»  ad  primum  prorfus  mi- 

nutum » 
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EXPENSIO  VI. 

De  Tabulis  ordmandts , O*  Logaritbmis 

tangentium  addenda . 

PRxceptqin»  In  qualibet  paglnx  faci*  9.C9- 
lumnar,  feu  arulxobloog*  diftinguantor  ft- 
neis  tali, tum  longitudine,  rum  latitudine, vt  com- 
modi numeros  capere  pofttnt  inferibendos  , ita 
quodtfi.  verfus,  feu  lineas  numerorum  fecundum 
longitudinem  fingufje  comprehendant,  te  hrz,vt 
8.numero*  capere  polfint,8r  fi  de  tangentibus  agi- 
tur vfque  ad  Cf.  exceptis  prima  finiti™»  te  vlcima 
dextra, quae  duos  tantum  numeros  fua  latitudine 
capere  debent,  lineamenti fque  tranfuerfis  decens 
ad  maiorem  diftlmftioncm  decurtentur  . 

Prxeeprum  ».  Prim*  columnae  (iniftrp G.enni 
numero  graduum,  te  m.pro  indicio  m<nu torum 
fuperfer  bendus  j perqoctotam  Jong  tudinc  m. 
ciplendo  io.  Se  defeendendo  vfque  ad  60  nume- 
ri inclufiue  excrefcctes  noradi  None  vero  colui», 
nae  dextre  nihil  fupra  fcribenJum,  icd  incipien- 
dum a <5o.  &decrefcentibus  numeris  ptruenien* 
dum  vfque  ad  0.  inclufiue , Se  tandem  numerus 
89.  Se  h*c  de  prima,  Se  fecunda  facie  paginz  pri- 
m ar  $ caecer*  verd  fuecefliue  habebunt  Gr . i.flr  s8. 
fic  Gr.*.  Se  87.  Se  in  reliquis  hoc  ordine  eft  proce- 
dendum . 

Praiccptum  Secunda  verb  columna  finiftrs 
continebit  finus  illorum  minutorum  , qui  in  pri- 
ma continentur, ficut.  Se  dextra  octaua  finus  illo- 
rum, qui  oona  columna  extenduntur  , &con- 
fequenter  Graduum,qui  fupra  fcripti  funt  primar, 
te  infraferipri  non*  . Hos  autc  finut,  vel  reper- 
tos habebis  ex  tra&atudc  finubus  , vC|  dedoces 
ex  rabulis  finuum  vulgaribus,  vt  Reinholdi,&c. 

Iftis  autem  finibus  dextris  applica6is  logatith- 
mos  repertos  vt  fupra  ex  Coroll  pro  >of.i5.  pri- 
mo, te  fecundo,  Se  hi  occupabunt  7.  dextram  co- 
lumnam. Siniftrisvero  finibus  applicabis  loga- 
rithmos repertos  ex  propof.19.  te  ilii  extendentur 
per  totam  columna  finiftram  tertiani, fexta  vero, Se 
4.  inferibendx  funt  tangentes  , te  tandem;. 
& media  remanente  dHFerentiale*  no  meri 
feribendi  funt,  qui  pro  tangentibus  apponuntur, 
Oriutur  autem  ilti  a fubdu&ione  loganthmorum 
fextar  column*  , i logarithmi*  terti* , te  id  quod 
remanet  a fubtra&ione  inter  vcrafque  tangentes 
hac  media  columna  Icribendum . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XX. 

Prim*  Nontijut  column*  Gradus,  O-  mlt 
nuta  fhi  funt  tnutcem  arcus , O* 
complementa . 

PRobatur.  Niairom  Illa  primi  incipiit i o, 
crrfcendo  Hia  i 60.  mientia  fuper  89.  firf  ve 
quantum  crefeit  illa  prima,  tantum  dtcrtfm  ao. 
na,  & coafcquenter  , qodd  huic  tot  mitluta  , fca 
gradui  dcffici.ot,  quot  primf  audi  luor,  Be  i can- 
tet. Quare  fimul  additi  alter  alttriui  complebit  ' 
numerum,  »t  fiant 90.  Qr.ie  tc  trunt  fibi  ioui- 
«au  camplcnatau , 


THEOR. 


D E LOG  ARITHMIS. 


TUEOR.  IV.,PROPOS.  Xxl. 

In  prima  columna  ctnltnetur  angulus  at  li- 
tus nclanguh  minor ; in  nono  dextro 
angulus  rtetaih  tiufdem  maior . 

PRobjtur . Nam  ex  propof.17.  lib.i.clemene. 

omnis  rc&anguli  anguli  omnes  duobus  redis 
funt  .squales, qui  cu  (it  mus  inredaguio  redus  , 
sii)  duo  (imul  erunt  vn i redo  squales  I Vfnde  al- 
ter angui  us  alterius  complementum  erit  . vt  funt 
arcus , qui  prima  , nonaque  columna  conci  nen- 
tur, vt  didum  e(l  propoC-ao. 

THEOR.  V.  PR.VPOS.  XXII.  * 

Secunda  Columna  continentur  crura  mino- 
nora  minores  angulos  fubtendentia  : in 
oHaua  veri  crura  maiora  maiores  angu  - 
los  fubtendentia  . 

PAtct,  quia  in  fecunda  minorum  angulorum, & 
arcuum  finus  continentur , ficur  in  fcxta  ti- 
nus arcuum  malorum,  Si  angulorum. 

COROLLARIVM , 

Hinc  eft,  quod  ex  tinu  dextro  odaux  colum- 
na;, &r  finiflro  fecundar.Sr  finu  toto  rc& ju- 
gulum triangulum  componatur» 

THEOR.  VI.  PRO  P.  XXIII. 

Logarithmi  tertiie  columna  funt  Logarith- 
mi  proportionis  cruris  minoris  rcHangu- 
Ii  ad  eius  bifim  , feu  Hypoibenufam , 
Jicut , Cy  logarithmi  fepttma  funt  loga 
rnhmi  proportionis  cruris  maioris  ad 
eandem  Hypoibenufam  . Suntque  J>ki 
muiccm  antiloganthmi  nempe  comple- 
mentorum logarithmi . 

PRobatur  prima  patS  . Nam  proportio  qnam 
habent  crun  cum  bati  tunc  innotefcit  cum 
batis  per  crura  diuiditur , ita  proportio  5000000. 
fin us  Gr.  $0  cft  ad  tinum  totum  1 000000.  vt  1 . ad 
s.quiadiuifus  tinus  totus  per  crus  5000000.  dat  a. 
Seri  cx  didis  propof.  fubdudio  in  logarithmis 
fqulualct  diuitioni:  Ergo  logarithmuS  cruris  fub- 
dudus  a logarithmo  finus  totius  dabit  iogarith- 
mum  proportionis  cruris  cum  tinu  toto:  Scdlo* 
garichmus  finus  totius  ell  o.  Ergo  fubdudus  re- 
linquit numcru,vt  erat,&rita  ne  dum  cft  logarith- 
mus tinus  : fcd  etiam  proportionis  eiufdem  tinus 
cum  tinu  toto  . 

Probatur  lecunda  pars . Quia  finus,  quibus  ap- 
plicati funt.fibi  dexcrorfum,  df  latnorfum  corrcf* 
pondentes  funt  fibi  i nuicem  complementa.  Ergo, 
8e  logarithmi  ipforum  tibi  inuiccm  funt  antilo- 
garichmi  • 

. r • 1 
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THEOR.  VII.  PROK>S.  XXIV.' 


Tangentium  , (y  fcc  mtium , qua fuprd  /i- 
num  totum  excrefcunt  logarithmi' infra 
o.  intellegendi  i na  quod  fint  minores 
nih/ln  tot  vn  itat  ibus , quot  funt  in  ipfo 
logarubmo  . 


PRobatur . Nam  cum  a o.  crefcant  logarithmi 
noftri.  dum  a fimi  toto  ipti  finus  dccreltunt 
necelfe  elt , quod  fi  dentur  aliqua;  linex , vt  funt 
Tangentes  arcuum  maiorum, quam 45.Gr.  Si  om- 
nes lecantes.que  crefcunt  vitra  tinum  totum, quod 
illarum  logarithmi  vitra  o.  decrefcanc. 


COROLLARIVM. 


VNde  logarithmi'|>offunt  furni, Se  vt  defedmi, 
Si  vt  abudantes-  Abundantes  erunt, fi  intcl- 
ligantur  crcfetfre  fuprao.  vtvfque  nunc  fecimus: 
defediui  vero  fi  infra  o.  decrefcerc  in  td  ligantur, 
8i  raliter  aliquos  imelligere  erit  ncccfTe.fi  tangen- 
tibus , Si  fccaucibus  eos  applicare  voluerimus  i 
qu*  vitra  tinum  totum  excrefcunt  , 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXV, 

Si  Logarithmos  terti*  columna  finiflrxyO* 
feptim a dextra , vt  dcfcchuos  confident* 
uerimut  erunt  logarithmi  Hypofjcnufx- 
rumy  feufecantmm  Arcuum,  ejuibus  funt 
complementa  , O'  Anthiligitnbrh/ . 

Sic  logarithmi  [inuum  anuum  dextrorum 
fient  logarithmi  fecanttum  fimflrorum 
arcuum , &*  i contra  • 

PRobatur.  Nam  propof.  18  Tr.20.de  finubus 
prob-iuimu*  (inum  totum  effe  medium  pro- 
portionale inter  complementum  arcus,  St  fecan- 
tem  eiufdcm  arcus,  Srideo,  quod  multiplicatus  in 
fe,fc  dtuifus  per  complementum  daret  arcus  illius 
fecantctt» : fed  quia  in  logarithmis  additio  fquiua* 
let  multiplicationi , Si  fubdudio  diuitioni, ideo  fi 
O.logarithmuslfinus  totius  addatur  ipti  o 8e  ab  hac 
fumma  fubducatur  logarithmus  complementi  ar- 
cus V.  g.  logarithmus  arcus  dtxteri,  relinquetur 
fdem  logarithmus  minus, quam  o.  fecans  arcus  fi- 
niftrl jcui  arcus  dexter  ell  complementum  . Erunt 
vero  logarithmi  confiderandi,vc  infra  o.deficien- 
tes;qubd  omnis  fecans  fuper  tinum  totum  excre- 
fcat,  vt  modo  diximus  . 
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TRACTATVS 


XXI. 


THEOft.  I*.  PROPOS.  XXVI. 

t)ifferentialci  Medi*  column * funt  loga- 
rithmi proportionis  cruris  motoris  re/pe- 
ftu  minor  rs>&  logarithmi  fecundarum  , 
feu  t&ngenliumjum  arcuum  dextrorum , 
tu*  fnuflrorum  yfub diuerfa  tamen  con* 
fiderat  tone  , Nam  vt  abundantes  funt 
differenttaUsy  logarithmique  tangentium 
arcuum  fimffrorum  minorum  Gr  4$. 
at  vt  defcctim  funt  logartibmi  tangen- 
tium arcuum  dextrorum  maiorum  gr* 

45* 

PRob.fccnnda  pars  • Nam  ex  prop.i5.trad  to. 

habemus,  quod  eadem  proportio  eft  fidus  c6- 
plcmenti  ad  finum  arcusj  quam  finus  totius  ad 
tangentem,  Se  ideo,  quod  multiplicatus  finus  to- 
tus per  finumarcus,8r diuifuS per  finum  comple- 
menti , exh-beat  tangentem  arcus  ; vel  i contra 
multiplicatus  per  finum  complementi,  & diuifuS 
per  finum  arcus  exhibeat  tangentem  complemen- 
ti . Sed  in  Arithmeticis  cx  propof.I.  Se  3.  huius, 
additio  fquiualet  multiplicationi  > Se  fubtra&io 
diuifioni  ? Ergo  (i  logarithmus  finus  alicuius  ar- 
cus addatur  logamhmo  finus  totius , qui  eft  o.  & 
ideo  remaneat,  vterat  ante,  Se  fubducatur  ab  eo 
logarithmus  finus  complementi  dabitur  tangens 
arcus,  Se  fi  fubducatur  ab  eo  finus  arcus  dabitur 
tangens  complementi  , ideo  eaedem  differentia* 
erum,  Se  iogarithmi  arcuum , & logarithmi  com- 
plementorum, arcuum  quidem , vt  abundantes,  Se 
quatenus  Iogarithmi  ftnuum  maiorum,  quam  Gr. 
4).fubducuntur  a finoum  minorum  maioribus  Io* 
garithmis,  vrtelinquatur  tangentis  logarithmus; 
complementorum  vcfb  quatenus  defc&iu*,&  io- 
garithmi maiores  ftnuum  minorum,  quam4i.Gr. 
fubducuntar  a minoribus  logarithmts  maiorum 
finuum,vt  relinquatur  tangat  s loginthmus.  Ma- 
iores ver6 numen  a minoribus  fubducuncur  per 
intellefium;  quatenus  intelligitur  minorj  tot  vni* 
tates deficere, quot  fufficiunt  ad  hoc,  vt  fubducl 
poflit } ita  15.  fubducitur  i 4.  Cum  intelligitur iiii 
4.  vnitates  u. deficere,  quas  Ii  haberet  4.  a 17. 
pofTet  fubtrahi , cum  tunc  elfet  iuncius  cum  1 1 ;8e 
4.  Se  II.  faciunt  if.numcrus  vero  15.  a 1;.  fubduci 
poteftA  ideo  differenti^  loganthmicx  fumptar.vt 
deficictes  & vt  a minoribus  logarith  licet  maiores 
poffunt  fubduci ; funt  illae  fj>f«  ,quas  dant  mino- 
res logarithmi  i maioribus  fubdudi.  Sicut  11. 
eft  eadem  differentia,  quam  dat  numerus  4 fub- 
dudus  i 15.  & quam  dat  15.  fubdudus  per  uicelle- 
dumi  numero  4. 

Probatur  prima  pars,  quod  differentiales  fine 
quoque  Iogarithmi  proportionis  crurum:  Nam 
tunc  proportio  vnius  cruris  ad  aliud  obtinetur, 
cum  crus  minus  diuidit  maius.  Quotiens  enim 
«fl  denominator  proportionis  : Sed  in  logarith- 
mis  deduftio  «quili  ilct  diuifioni,  & differentiate! 
numeri  funt  orti  i fubdu&ione  logarithmurum 
nunoris  cruris  a maioris  cruris  logarithmis . Er- 
go funt  iogarithmi  illi  numeri  differentiales  pro* 
portionis  vnius-cruris  ad  aliud  . 


COROLLARIVM. 

COIlige,  qu°d  fi  tangentium  logarithmis  vt»- 
ris  m exercenda  regula  propoitionum  , St 
iubejt.tagrntis  logarithmu  debere  demi , vel  ad* 
di,  fiaddit  (ignu  t hoc , quod  fignificat  logarith - 
mum  tangentis  debere  fumi,  vt  abundatem,  tunc 
obediendum  efl  { 8e  cum  proripit  regula,  quod 
fubducatur  logaritmu»  tangentis  ; vel  addatur  | 
fi  fignodcfediuo  hoc  — in  aubulis.  notcttir,d 
contra  faciendam. 

Logarith. 
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Quod  concipies  a ferte  oomerorum  logarith- 
micorum  hicappofita,  qui  Imitantur  logarichmos 
finuum,  atque  tangentium  in  fuo  progreflu  . 

Series  itaque  prima  cogitetur,tanquam  fi  effent 
Iogarithmi  minores  finuum  arcuum  maiorum, 
qui m 45.  Graduum;  Secunda  fine  differenti*, 
tanquam  tangentium  logarithmi  habeantur  ; 
Tertia  putentor  tanquam  logarithmi  finuum  ar- 
cuum minorum , quam  45.  gr.  quia  funt  maiores 
Arithmeticis  primar  feriei « 

Quia  itaq;  tangens  eftad  finum  totum.vt  finus 
ircus  ad  finum  complementi : differentiatis  tan- 
gentis maiorum  arcuum,  quam  45. Gr.  Se  coofe- 
quenter  maior  finu  toto,  diuidet  logarithmum  fi- 
nus totius  o.  Se  logarithmum  arcus  maioris', 
quam  45.  Grad.  aggregatos  , & prodet  loga- 
rithmum ancus  minoris  , quam  45.  Gr.  V.  g.  ar- 
cus logarith.  14.  diuifus  per  diffcrentialcm  40. 
daret  logarithmum  dtfi  Jeraturmfed  quia  dlffcrcn- 
tialis  40.  eft  defectiua  rcfpcdu  logarith.  14.  ideo 
addenda  eft.Sr  fiet  64  logarithmus  arcus  mino- 
ris, quam  Gr.  49. 

At  Ii  tangens  fit  minor  finu  toCo,‘etia  finus  que- 
fituS  erit  mmor  dato,  Vnde  logarithmus  V.g.  94. 
additus  fi  ui  toti , Se  minutus  differentiati  3».  dat 
logarithmu  m arcus  maioris  pariter  |i-  quia  f.  hic 
differentiatis  |t.  confideratur,  vt  abundans. 
Vides  itaque,  quod  quando  defideratur  logarith. 
finus  minoris  arcus,  quam  Gr.  45.  dffcrenttali*  , 
quar  debebat  ad  ii  fubducitur,  at  quando  defidera- 
tur finus  arcus  maioris,  quam  gr.45.  logarithmus 
diffcrcntialis,  que  debebat  addi , etiam  additur . 
Quia  fi  24.  cum  differentiati  |i.  minorem  nihilo, 
facit  ?5.  qui  aequat  lpfum  9 6.  maiorem  nihilo  . 
Ergo  »8.  cum  31  facit  60,  ob  additam  differen- 
tiam 4. quam  addit  a8.  numero  14.  & fic  ja . cum 
|S.  facit  64  Se  fic  36.  cum  3».  facit  6%.  Se  cxt.  qua- 
re addita  differentiatis  iogarithmo  minori  confli- 
tuet  maiorem,  ficut  ablata  minorem  logarithmum 
cum  tamen  luxta  regulam  femper  deberet  fubdaci, 
nifi  differentiales  deficerem,  <c  inciperent  con- 
trario 


DE  LOCA 

tririo  modo  i o.  crefcendodum  finus  dcficinnt . 

Iraque  collige  regulam  Generalem, quod  in  de- 
fcdiuis  ad  lendis  eam  abundatibus,  fea  logarith- 
niis  (Inoum  qui  omncf  funt  abundanter, cum dif- 
fcrcnt>:libus , fcu  In  logaritgmis  finuuirr.  fcd  vr 
fetantium  fumptis,  Se  ideo  omnibus  defe&iuis  , 
addere  idrm.ed,  ac  fubducere . 

In  dcfc&iuis  verb  ab  abundantibus  fubducen- 
dis,  vel  e contra,  fubducere  idemvrd,  quod  adde* 
re.  Quia  filicet  fubducendo  acquiritur  id,  quod 
addendo  edet  confequcndum,  vel  addendo  id  in- 
uenitur,  quod  fubtrahendo  dcbuiflct  reperiri . 

EXPENSIO  VII. 

De  Logarithmis  numerorum  ab  foturorum. 

C'  Vm  ex  applicatione  logarithmorum  finubus 
j arcuum  facilitas  (angularis  in  regula  pro* 
portionum  traftanda  emerferit,  cum  ad  inuentio* 
nem  ipforum  finuum  adhiberetur . Excogitauere 
Authorcs  numeris  quoque  abfolutis  , 8e  naturali 
propagatione  crefcentibus  logarithmos  addere, 
vt  ipfa  regula  aurea  fimili  facilitate  conflaret  in 
numeris  abfolutis  affumpta  j quod  etiam  inuen* 
tum  ab  ipfo  Nepero  innuitur  , Ced  obfcurillim^, 
expofuit  tamen  , vtcumque  Hetiricas  Briggius  j 
fedfplicius  open  mindauic  in  fuis  Chiliadibus  , 
qux  ab  L vfq ; adlooooo.  excrefcunt  naturali  aug- 
mento. 

theor.  i.  propos.  xxvir. 

In  ferte  numerorum  ab  vnitate  continui  pro- 
portionalium, fi  numerus  quthb  t alte- 
rum multiplicet . Eius  loganthmus  erit 
aggregatum  logoritbmorum  tpfis  multipli- 
cantibus fe  inutetm , applicatorum  natu- 
rali ordine  progredientium . 

Sint  proportionales  ab  vnitate  Propor.  Log. 

numeri  in  ferie  difpofiti  i a. 4.  1 o 

I.  8e  cart.  Acorum  logamhmi  a 1 

nat  uni  t ordine  propagati  1 . a.  4 * 

j.  4.  & cxt.  Dico,  quod  ii  ali*  8 i 

quis  V.  g.  &.  multiplicet  alique  1 6 4 

alium  nempe  16.&  faciat  **.hu-  J»  f 

jusfadi  logarithmum  e(Te  ag-  64  6 

gregatum  logarithmi  duorum  128  7 

numerorum  ie  multiplicantiu  256  8 

Ukftyogar.i. nimirum  5.  yia  9 

Sic  fi  4-  multiplicet  0.  Se  fa-  lo»4  . 10 

Ciat  logarithmus  huius  numeri  1 »8  erit  ag- 
gregatu logarithmi  a.  Se  logarithmi  5-  applicatoru 
numero  4.  Se  ja.  quod  aggregatum  cft  7. 
Probatur  ex  didis  prop.  ».  huius. 


W 
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THEOR.  II.  PROPOS.  XXVII. 

Si  aliquoties  numerus  aliquis  m fe  , & in 
produftum  multiplicetur , & vltimum 
produftum  dtutd.uur,  gemtos  excedent 
quoti  ipfi  fola  -initate  y addito  vero  pri- 
mo termino  aquabuntur . 

PKobitur.  Sit  1104.  fiSul  ex  multiplication, 
, in  fe,8e  in  produdos  fuccc£Euc,cram  ge- 
niti 9.  at  fi  diuidatur  fucctfliu£  Mule.  Quot. 


pera.  Quoti  erunt  ijdcm  vtique  a x 

V.  g.  512.  poftea  a s6.  Se  csrt.  41  a 

vique  ad  a.  fed  a.  infuper  capit  9 2 j 

in  fe  fcmel  ; Ergo  Quoti  vnica  16  % 4 

vnitate  vices  multiplicationum  $1  4 5 

excedent  : at  fi  genitis  addamus  64  f 6 

latus,  &■  primam  radicem  a.  erunt  128  6 7 


«quales.  7 8 

5 «a  8 9 

y 1024  9 l*' 

THEOR.  III.  PROPOS*  XXIX. 

'Numeri  dtttifi  per  10.  quoties  fieri  potett , 
quoti  tot  erunt  numero  , quot  tpfif  figura 
vna  dempta  ad  dextram . 

Sit  numerus  quilibet  «579087.  dilidendas 
per  numerum  10.  primas  quotus  erit  167908. 
fecundus  erit  16790.  tertius  erit  1679.  quartas 
erit  167.  quintus  erit  »<*•  erit  1.  ipf«  ve- 

rb  figur*  vna  dempta  fex  reflant . 

* Probatur  . Quia  tot  erunt  decimat.  Se  declmf 
decimaram  , Srcxc.  ex propof.  1.  trad-8.  quot 
funt  Io  :a  excepto  vltimo  loco  ad  dextram , qu»  eft 
vnitatum  locus:  Si  ergo  quilibet  numerus  V.  g. 
millio  per  10.  diuidatur  habrhimus  centcfimas 
millium  , vel  vnam , vel  2.  vel  4.  Se  rxt.  vlque  ad 
9.  quar  fi  diuidentur  per  10.  vel  duas,vcl  tres  vfq; 
ad  9. dabiit  decimis  millium. que  fi  diuidentur  per 
10.  dabunt  vnitates  millium,  idetl  decimas  ccoce* 
fimarum,  vel  1 vel  a.  vel  J.  vlque  ad  noucm  ; Se 
fi  turfiis  diuidaotur  , exhibebunt  decimas  deci- 
marum ,8e  tandem  vnitatum  decimas  . Itaque  di- 
uifio  per  10.  reddit  cuadcm  numerum  ad  locum 
inferiorem  proportione  figiuficantc  per  decimas 
ab  vnitate  crefccte:Quare  cu  vltima  figura  ad  dex- 
tram, iam  decimas  non  fignificct  , d>uidi  nequit: 
Vnde  quotus  ex  diuilione  10.  in  vltima  figura  ha- 
beri non  poterit : Quadere  tot  erunt  quoti  fi  di- 
uidatur numerus  aliquis  per  lo.quot  eruat  figur? 
vltima  dempta . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXX. 

Quot  funt  nota  in  vna  quoqut  faftore,  tot 
trunt  m faftoy  C>"  aliquando  vna  minus . 

Sint  multiplicatores  «14.  £845.  qui  inuicem 
fe  multiplicent, fadus  erit  1977?»*  nempe  to- 
tidem figuris, quot  funt  in  multiplicator  ibus  vni- 
tatesj  at  »74.  multiplicet  145  genitus  erit  24910. 
nempe  minutus  vnica  figura , ex  eo  numero  figu- 
rarum , quo  vterque  multiplicatus,  & generans 
condat . Pxo- 
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* Probatur  ex  regula  multiplicationum  tradi- 
ta prop.i^.Ar  ijf.tra&.S.  Nam  vltuna  /ini-  254 
ftra  figura  b muitupiicas  poffint  numeru  B 147 
produ&um  micate*  fignificaotera  tertio  --  -• 
Ioco,vt  in  a.  Vel  ergo  genitus  ex  dextro  1170 
vltimx  figjiz  finiftr*  b facit  3.  aut  ad  936 
fummiim  4.  figuras»  vt  diximus;  fx  tres  acd 
facit  additis  duobus  locis  cd  faciutquin-  234 
que  i fi  quatuor  additis  duobus  locis  cd  , — 

iunt  fex:  Ergo  tot  figura*  erunt  in  genito,  o 

quot  ia  vtroque  generante  , ve  1 cantum  mimis 
vn». 

THF.OR.  V-  PROPOS.  XXXI. 

Si  fenei  aliqua  producatur  numerorum  duo- 
rum ab  vnitate  continui  pioportiona - 
Itum  donec  logartthmum  vltimus  ter v 
minus  confequatur , qui  ab  vtriufjue  lo- 
ganthmorum  multiplicatione  gignitur ; 
Is  terminus  erit  , tum  unius , tum  al- 
' terius  datorum  ab  vmtate  continue  pro- 
portionalium terminus . 


K Clt  feries  nu- 
I O merorum  a 
o I in  qua  dati  fint 
— — duo  numeri  8.& 
3 | ?».  quorum  Io- 
6 I gJrithmi  J.&  f. 
9 | multiplicentur 
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terminus  com- 
munis propor— 


Ifi  ab  vnitate  ex- 
crcfcant . V.  g. 
.fi  ftatuatur  pri- 
mus d 8 ab  vnitate , &r  ratio  1.  ad  8.  in  feriem  co: 
tlnuctur  terminus  erit  prardidus  3 1768.fi:  fi  fta- 
tuatur  qnoque  primus  terminus  ab  vnitate  e 32. 
& fecundumcam  proportionem,  quam  poffidet  1. 
ad  3 2.  feries  continuetur,  illius  feriei  quoqxe  ter. 
fninus  erit  prardi&us  32768.  cuius  Jogaritlimus 
IS- 

* Probatur.  Inter  d , & vnitates  tres  mediant 
proportionales : Ergo,  fi  1.  ponatur  ad  8. ita  8. ad 
aliud  26 4.  inter  8.  & 64.  tres  proportfonaies  in- 
terfereotur  ex  prop.  9.  lib.8.  & fic  de  alijs . Ergp 
fi  proportio  quinquies  repetatur , Se  producatur 
vltimus  terminus  erue  hunc  inter  vltimu  A'  vnita- 
tem  Ij.  termini  virtualitcrintcrpofiti,  ideft  pote- 
runt interponi , 8r  numeris  exarari  eiufdcm  pro- 
portionis, quar  eftl.  ad  a.  cuna  proportio  1.  ad  S. 
qua:  quinquies  repetitur,  fit  proportio  i.ad  2.  ter 
repetita ; Ergo  vltimus  terminus  erit  idem , ac 
ptardi&us  32768.  liquide  eft  ifte  decimus  quintus 
: — «ronortioni*  I ad  2. 


ATVS  XXI." 

Rurfus  fit  alter  terminus  primus  ab  .nitate  i 
}l.Se  fiat.vt  I.  ad  J».  ita  }a.  ad  aliud  p.  St  propor- 
tio producatur,  Se  extendatur  In  feriem  , quia  er- 
go inter  1.  8r  }l.  quinque  termini  mediant , ctijm 
inter  }l.  & tertium  p quinque  termini  interpo- 
nentur , fi  ergo  fiant  ex  iftis  tres  termini  virtua- 
liter  erunt  !j.  quia  inter  l.  St  it  eftpropottfo  i. 
ad  ».  quinquies  repetita  j ende  inter  unitatem, S- 
tertium  terminum  inuentum  erit  proportio  i.  ad 
a.  quindecies  renetitat  (cd  etiam, 1768.  habet 
proportionem  1.  ad  e.  quindecies  repetitam,  eruo 
iftc  erit  tectius  terminus  proportionis  1.  ad  tt. 
fed  etiam  erat  quintus  terminus  proportionis  i.ad 
8.  ergo  qll  terminus  communis  lutum  propor. 
donum . r 

COROLLARIVM. 

Hinc  enafeitur  , quod  duorum  numerorum 
in  aliqua  ferie  eiufdcm  proportionis  , fed 
tamen  diuerfimode  repetit*  exiftentium  , enafei- 
tur inquam , quod  quotorum  numerus  reciproci 

fit  proportionalis  numcrologaridimotumjita  nu 

naerus  e ,1.  quoti , quibus  diuidit  31736.  funr  j. 
logarithmi  vero  j.  at  numeri  D iogarithmus  elt  j. 
numerus  vero  quotorum  ; quibus  diuidit  eundem 
numerum  jlySO.  cfi  j.  Quare  in  numero  e 32.  vt 
eft  quotorum  numerus  adlogarirhmorum  nume- 
rum, tdcil  vt  j. ad  p.fic  In  numero  D8.dt  logarith- 
morum  numerus  ad  quotosjnempe  vt  J.ad  y.quod 
fi  adhibeas  alios  logarithmos  vt  X,  idem  erit  nem- 
pe,vt  9.  ad  ij.  ideft  vt  j.  ad  J. 

PROBL,  I.  PROPOS.  XXXII. 

Datis  duobus  numeris  in  eadem  eomtnui 
proportionalium  ferie  pofuis  vnl  cum 
logantbmo  naturali  vmus  , exquirere 
logarithmum  naturalem  alterius . 

VOcamus  logarithmos  naturales,  qui  nacorafi 
augmento  per  vnitates  propagantur,  vt  o I 
2-8 .4  S.6.St  crt. 

Sint  itaque  ioprxccdenti  ferie  dati  duo  numeri 
V.2.8.  St  ja.  deturque  huius  iogarithmus  p.  firq- 
exquirendus  Iogarithmus  numeri  >.  fiat  per  mul- 
tiplicationem numeri  8,infe,  Sr  in  produftun! 
roties  aliquis  numerus  .donec  geniti  innumero 
zquent  loganthmum  p.Srfintp.  Sitque  vltimu. 
produfiius  J 2768.  ex  prop.  pr*r.  hic  numerus 
erit  zqualis  numero  illi,  qui  fieret  ex  multiplica- 
tiones i.  ’n  le,  Sr  in  faiSot.qui  tot, erunt,  quntlo- 
ganthml  naturales  numeros  aferibendi  i quia 
ita  ell  cfi  Coroil.  numerus  quotorum  termini  jx, 
quibus  diuidit  rldmum genuum  ad  logarithmos 
naturales  fuos,  vt  loga-  i l o | M o 

rithmi  numeri  8.ad quo-  Sl  I * l 8 1 i 

tos  fuos,  quibus  cudem  i i 64 1 2 

vltimum  genitum  diui  1024  J 2 | j12  j * 

dit . Si  ergo  repertamus  — — 


quotos,  qu.bus  3».  di-  | | ^ 


uidit  vltimum  trrminu  32768] 

fuum  32768.  quierunt  -■ - . _ 

tres  habebimus  quoque  logarithmum  ipfius  8. 
nempe  3,  qui  debet  afcribi  in  fer, e prima  ia  qua 
etiam  eft  Iogarithmus  exhibitus  numeri  32.  quz 
cft  przccd.  propofitionis  feries . 

PROBL. 
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PROBL-  II.  PROPOS-  XXXJIt. 

P* iis  AuoCws  numeris,  tpaSiefcumtjve , Cy 
dlttrns  logtnthma  *d  librum  ei 
*ppltear<r  alternis  lo^triehmum 
exquirere  . 

, I 

Sint  numeri  dati  i.  Sr  ia  huius  logarithmu* 
flatuatur  190. quxraturq, logarithmus  ipfius  S. 
Pnmut  *.  iraq* fc  ipfum  multiplicet»  te  genittr 
fucceffiue,  vt  piultiplication um  numerus  deheue 
folum  vmcjynitate  i daf»  fecpndi  ID.  logaritfo- 
S»o,  qui  iogjrirhmuseft  ioo. ideofint  99.  Tc  cum 
ipfoftnt  foo.  DiuiJaturq;  rusfu»  quoties  fieripo- 
teft,8rex  propof.a8.  quofreront  ioa.  quia  nume- 
rus in  Ce  ipfum  Ju&us » fi  rurfui  duridatur  faciet 
numerum  quocor  um  arqualrnv  numero  genitorum 
St  ea  um  quotum  fupra  jdiungct,  vel  rqualem  ge- 
nitis addito  primo  generante . Numerus  itaque 
▼ItimogenituSfCuius  quoti  fquat  logarirhmu  >00.  - 
o 10.  efl  ille, qui  fi  per  10.  diuidatur  F quoties  fieri 
potcft.ex  prre. quoti  eius  dabat  logarithmum  n.i. 

Sed,  quia  ille  numerus ob  maximam  fuam  roul- 
titudmrm  haberi  laboriosi  poteft  . Siqudcm 
crefcit  vitra  omnem  exiftimattoaem  , poterimus 
xbfquc  eius  cognitione  habere  numerum  quoto- 
rum, qnem  quxrimus,  abqueeo.quod  eum  nofca- 
tnus  . te  fucecliiuc  diuidamus.  Nam  cum  nume- 
rus  quotorum,  quando  diuifor  eft  10.  fit  idem,  ac 
figurarum  multitudo  vnl  folum  dempti  ad  dex- 
tram ex  propof.  j s . hinc  eft,  quod  fatis  erit  no- 
fcere  figurarum  numerum  • qu*  terminum  viti, 
mumex  100.  multiplicationibus  numeri  s.gcmtu 
componunt , quod  ad  hoc,  v*t  cooiequamur  bre- 
UJii»,&  facilius,  quam  fieri  pofllt  fit , 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXIV. 

Numerum  notarum , t?  figurarum  in  vnae 
quaque  multiplicatione  oblinere^  ahqi 
1 piali  omnium  figurarum  mul- 
tiplicatione . 

r 1 • , 

Flet  id  multiplicando  folum  rres,  aut  qaatuor, 
aut  quinque  figuras  ad  finiftram,  qu$  nec 
cnm  toto  numero  multiplicentur  > fed  folum  eunt 
dnabus,  vel  tribus  V.g.  fit  numerus  ija?.  multi- 
plicandus in  fe  ad  coguofc£dum  numerum  ipfum, 
vt  docuimus  trad.8.  propof.  17.  ica  Rabit  multi- 
plicat  io  . i 

M4f 


1 1 7»  S 
9|  80 


1 7077 
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Figurxque  fingulx  cum  finguhs  numen  dmi- 
dendi  erunt  mnAipAcat* . • . 

ficd  ad  agnofcendutn  tantum  loca  tum  ciet 
multiplicare  in  hoc  numero  duas  extremas  figu- 
ras, quis  ei  propof.  » 7.  huius  , quot  fuat  not*  m 


UTHMIS.  H\ 

trno  quoque  favore,  tot  erunt  not*,  & figur* 
genito  ariqtiaodo  voa  dempta  . Vnde,  vt  fciamus, 
quando  er  demenda  eft,  vel  addenda  vltim*  figurf 
rei  duarit  tantum  multiplicatio  eric  nccclfiria.auc 
ad  fummu  quinq;  Siquidf  alif  ditfcrentif  ,qu*  ex 
altarii  figuraru  verfus- dextra  multiplicatione  exo- 
rimur vltimu  numfriim  not)  augent, ctim  ex  pro- 
pof.14  tra&,8.  non  itifitfecim*  polfint  transferi, 
vel  vna  , vel  dux  vfpie  .vi  nouem  . Quare  opor- 
tebit ad  fiimummlvibcre  cognitionem  qutuqijrlti- 
roorum  nupierorum  ad  hoc  v^  cognolcamus,  ap 
tnnsbtioaj  fummjm9-  deciparum  in  magiis  al 
finiit  tam  numeris  vicinum  notam  polfit  augere  $ 
rdeoque  in prxdido  numero  fufiiciec  mufriplica- 
rio  numeri  finiit ri  t.  Srj.  8e  quia  cX  prop.if.tra^- 
8.  fcimus  numcos  harum  notarum  ad  terti  tuo  Ip- 
cum».&  quartum  pertinere  , ideft  fic,vt  videsin 
cxctnulo  Aabit  multiplicatio . 

• U4?.‘ 
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Vbi  neque  per  titurrt  mi  merum  , eiufqne 
omnes  notas  multpplicauimus , fed  folum  duas 
extremas  , 8t  licet  non  prabeant  eundem  nu- 
merum, fed  minorem ; prjrbtnt  tamen  eundem 
numerum  notarum  , vt  prid* , qu*  fiint  ?.  Et  li- 
cet in  numeroru tclfcra.vbi  notar  figoificlt  miio- 
fes  numeros , neque  multiplicatio  vl|»  effet  adhi- 
benda , oportet  tamen  multiplicare  fahem  duas, 
vel  tres  vltimas  , ve  deinde  fuccelli  if  numerus 
aliarum  figurarum  poffit  Haberi  » qu*  continua 
duplicatione  iauemendx  fune. 

> 1 • J 

PROBL-  Ili-  PROPOS.  XXXV. 

Notarum  numerum  mulus  mtermtfjis  pro- 
portionalibus tnuenire . 

Sit  numeras  ».  cuius  note  toueniemkr  fine , 
quxin  vteimo  pel*cenru»n  multiplicationes 
propagato  termino  inucuiuotur , fi  id  fiat  conti- 
nua multiplicatione  laboriofa  res  e A,  quare  ita 
inAirucmus  multiplicationem. 

Ducatur  binarius  in  fc  1 3r  fiant  4 deinde  4.  io 
fe»  & fiant  1 6.  deinde  1 6-ln  fe,  te  fiant  ajd.  erunt 
autem  horu  logarithmi,  ipfiusbinarij  i.flc  quis  4. 
eft  ipfius  quadratum  ex  propof  d. huius,  eius  loga, 
rithmus  erit  ».  Sic,  quia  16.  eft  quadratum  ipfius 
4 eius  logarithmus  erit  duplum  ipfius  %.  nempe 
4>&  quia  »56.  eft  quadratum  numeri  |5.  ideo  cius 
logarithmus  erit  8.  fed,  fi  volumus  peruentre  ai 
io.  multiplicetur  primus  numerus  4.  cum  hpc  vh 
ttmo  ijd.Sr  producetur  numerus  1014.  cuius  lo- 
ga rithmus  naturalis  erit  aggregatum  logarithmi 
X.  applicati  proportionali  4.  8e  logarithmi  8 ap- 
plicati proportionali  ijd.  V nde  logarithmus  erie 
10  oftendens  iam  vinualitcr  per  has  4 miAcica- 
tiones  elfe  completas  multiplicationes  decem  vir- 
tualiter,&  licet  inter  a. Se  1014.06  fint  interpofi- 
t x ado,  intermediant , tamen  virtualiter,  Sc  po- 
tuiflent  deff ribi . Sic  autem  inftituendus  alius 
Ordo;  nam  numerus  1014.  in  fe  multiplicatus  da- 
bit numerum  primum»  cuius  logarithmus  natura- 
lis cntso.Se  hic  primus  io  fc  multiplicatus  nu- 
merum 
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merum  fecundum  , coi&s  logarithmns  erit  40.  Bt 
bie  fecundus  in  fc  multiplicatus  dabit  ilium  nu* 
merum  tertium,  cuius  logarithmusi  erit  80.  8e 
tandem  hic  cum  primo  multiplicatus  exhibebit 
numerum  • cuius  index  erit  conflatus  ex  fumma 
logarithmi  primo,  Bc  tertio  applicati,  nempe  ao. 
& 80.  Vnde  erit  100.  fignificabitquc  vltimum  nu- 

7 ' ? 


T V S X#!?1 

merum  produdum  continere  multiplicationes 
ioo*.  numerr*.  Verunnmcn  Ibkta  prxcedl  prop. 
non  quxrimus  hic  ipfum  numerum  ,•  fcd  folum 
notarum,  vnde  non  erit  necefle  lingulas  figuras 
multiplicare,  cum  lingulis  omnibus,  fcd  foiuni 
aliquas  ad  finiftram . 
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THEOR.  VI.  PROPOS.  XXXVI. 

■ ■ 1 

Ucet  numeri  naturali  ordine  progredientes 
proportionales  continui  non  fint , adhuc 
tamen  in  aliqua  magna  ferte  i vbi  dif- 
ferent ite  fint  parure  poterunt  proximi , 
•vt  continui  proportionales  vfurpaii. 

C''  Ertum  efl,  quod  minimi  numeri  in  ferie  cort» 
j tinua  proportionalium  non  funt,  &r  ideo, 
quod  logarithmi  illis  applicari  nequeut,ex  prfifT. 
j.Expcnf.i. huius  : at  fi  ftatuantur,&  confideren- 
tur  in  aliqui  magna  progreflione  cxiftentes.vt  ia 
ferie  fuccefliua  proportionatorum  Tabula;  prima; 
primi  ordinis  cxp.  a.  huius,  tunc  poterunt  repe» 
riri  proportionales, qui  propinqui ffiml  fint  nume- 
rorum naturalium  proportionibus  r qnia  filicet, 
cum  illae  numerofiflim*  progrefliones  interualla 
infenfibilia  refpedu  totius  termini  habeant,  in- 
cidet aliquis  proxime  V.  g.  vt  numerus  naturalis 
9.  ad  10.  fic  in  prxeitata  tabula  1«  prfcit. propor- 
tionalis 904)810.  ad  10000000.  fe  habent  proxi- 
me, vt  9.  ad  10.  fpretis  difercntijs  47810.  fic 
801670;.  fe  habet  ad  10000000.  vt  8.  ad  ic.  8c 
fi  minores  differenti*  efleat  eledx  m maiori  nu- 
mero adhuc  proportio  V.  g.  8016707.  ad 
looooooo.  magis  accederet  ad  proportionem  8. 
•d  10.  quia  partes  adhzrentes  16705.  minores 
«flent:  Quare  patet,  quod  numeh  naturales  in 
aliqua  magna  ferie  contlnaa  reperiri  poterunt, 
vel  ijdcm  aliqui , vel  faltem  proxime  . 


mmm 


PROBL.  VII.  PROPOS.  XXXVII. 

Numerorum  ab  i.  vfquead  io.  loganth- 
mos  reperire  . 

STatuatur  logarithmus  numeri  I.  xifra,  8f  nu- 
meri 10.  maximus  aliquis  numerus  fic  loga- 
rithmus  1.00000  00000  fi  ifli  extremi  1.  & 10, 
in  aliqua  magna  ferie  numerorum  proportiona- 
lium intelligantur,  8e  imaginentur  deferipti,  vt- 
pote  oportet  concipere  ob  logarithmum  maxi- 
mum denarij  , quem  elegimus  1 00000.  00000. 
Oportebit  fateri  in  illa  ferie  adeo  magna  reperiri 
tales  proportionales,  61  infenfibili  differentia  dif- 
fideant  ab  ea  proportione  ; quam  habent  numeri 
naturales  ad  denarium  ferit  numerusvliquis  pro- 
portionalis ex  prec.  qui  fe  habebit  proximd  fal- 
tem, vt  8.  ad  10.  item  alius,  qut  fe  habebit,  vt  9. 
ad  lo.  item,  qui  fe  habebit,  vt  5.  ad  Io.  parua  di- 
ferentia , & intcnfibili  interueniente  . Horum 
itaque  proportionalium  perquirendi  funt  loga- 
rithmi, licet  ipfi  proportionales,  nobis  noti  non 
fint . 

Quoniam  iam  nouimns  datis  duobus  numeris, 
te  alterius  logarlthmo,  alterum  inuenire,  abfque 
alia  cognitione  proportionalium  ; cui  refpondenc 
ipfi  logarithmi  cx  propof.77.  ideo  ex  eius  docn- 
meatis  primo  multiplicabimus  ipfum  numerum 
in  fc,&in  producum  donec  geniti  habeant  illum 
logarithmum  iam  cognitum  . Verum  , quia  illa 
multiplicatio,  quz  efl  et  1 00000. 00000.  cum  ipfo 
primo  termino , nempe  tot , quot  vnitates  in  lo- 
garithmo  dato  inueniontqr  eft  moraliter  impofli- 
bilis  . Ideo  fcias,  quod  cum  continuata  diuifio, 
quoad  fieri  poflit,  deinde  fit  inftituenda  per  dena- 
rium,ad  reperiendum  numerum  proportionalium, 
te  denarius  ex  39.prop.lw  toties  diutdat,quoc  funt 
ipfe  not£  in  ipfp  numero  vna  dempti;  ideo  folus 
numerus  netarum  nobis  eft  neccflarius,  numerus 
inquam  notarum  , feu  figurarum , qup  vltimum 
numerum  proportionalem  corrcfpondentem  lo- 
garithmo  denarij  Integra» , 8c  deferibune  . Id 
vcrocoafcqucmur  cx  propof.75.  huius, & quis 

qua- 
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quatuor  proportionalibus  peruenimus  ad  dena- 
rium logarithmicum,  8r  alijs  quatuor  ad  centena- 
tenarium, -quatuor  quoque  ad  millenarium»  & fic 
confequenter , ideo  41. proportionalibus  perue- 
niemus  ad  logarithmum  100000. 00000.  ipfo  pri- 
mo numero  *.  comprchcnfo « 

Igitur » cum  illius  vltimi  per  propof.  huius 
nefeiamus  quidem  numeru,  fcd  folum  notarii, quf 
ipfum  conficiunt,  quas  ( fi  conficias  progreffio- 
nem  modo  ibi  tradito  ) inuenlreS  efle  30101. 
99956.  63.  Ideo»  fi  Ille  vicimus  ignotus  diuiderc- 
tur  per  10.  qlloties  fieri  poffet  , elVent  quoti,  & 
proportionales  eiufdcm  numeri,  minus  vna  cuius 
nota-,  & figura:  funt , nempe  30101.  9 99)6-  <**• 
Sed  er  propof.30.  ifta  diuifio  per  proportiona- 
lem datum  10.  qu*  fit  vltimi  termini  ex  1.  toties 
geniti,  donec  obtineat  eundem  logarithmum  de- 
nario alfignatum  * ifta  inquam  diuifio  per  io  dat 
logarithmuminfius numeri  dati  a.cuios  quf rimus 
logarithmum  ; Ergo  logarithmus  cius  erit  inueo* 
tus  30101.99956  61.  & fic  faciendum  ad  in«e- 
niendum  logaritmum  numeti  3 .Se cftcrorum  fim- 
plicium  vfque  ad  10.  relidis  tamen,  qui  duplam, 
vel  triplam  proportionem  dicuntad  l.fie  3.  vt  4-?« 
6.9-  de  qu.bus  infra . 

Exemplum  feptenari  j . 
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3*3447650.  &cct.  vfque  ad  85.  notas 
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Et  fic  profequere  vfque  ad  logarithmum  denarij  • 


Aduerte  verb  plurimas  notas  maximi  in  primis 
numeris  effe  multiplicandas, imo  omnes  io  primis 
vfque  faltem  ad  logarithmum  10.  nam  error , qui 
in  principio  eft  vnius  notat  fit  notarum  pluri- 
marum ; Sic  in  iftls  proportionalibus  a numero 
s.  exortis  vnitas  prartermifla  in  numero  lo^.caa- 
fabit  in  notis  logarithmicis  iooo.deiedum  vnius 
vnitatis  , qui  defe&us  cxcrcfcet  inimmenfum, 
vnde  in  principio  multa  adbibita  diligentia  agen- 
du  eft,  vt  prccifus  notarum  numerus  poffit  obti- 
neri. 


Tabula  falfa; 
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Hac  iuquejratione  inuenlentur  numeri  1.3. 5.7. 
logarithmi , quod  fatis  erit  ad  alios  inucnien- 
dos,  eruntque,  vt  in  fequenti  tabella  . 

Logarithmi  numerorum  ordine  naturali 
progredientium  intermijjo^.6.  8. 

0 9.  numero . 

r | o-oooo. 00000 
1 I 030101.  99957 
3 I 04771 1.11547 
j I 069897.00043 
7 I 084509.  80400 

01  I 100000.  OOCOO 

P R O B.  VI.  P R o p O S.  xxxvm: 

Numerorum , qui  ex  datorum  fimplicium 
multiplicatione  prodeunt , loganthmos 
inuenire . 

I Nuentis  primorum  numerorum  pofitorum  ab 
1.  vfque  ad  to.logarithmis  facile  eft  compofi- 
torum  logarithmos  inuenire  ex  propof.*5  Nam 
quia  numeri  , qui  ex  multiplicatione  duorum 
numerorum  refultat , logarithmus  eft  ille,  qui  ex 
eorum  logarithmorum  additione  prouenir,  fi  ergo 
defideras  logarithmum  numeri  4.  qui  refultat  ex 
multiplicatione*.  & a.  adde  logarithmum  nume- 
ri*. ipfi  logarithmo,-ideft  duplica  illum,  & erit 
6010599913.  logarithmus  numeri  4 Sicfi  addas 
logarithmum  numeri  2.  logarithmo  numeri  3. 
erit  numeri  6.  logarithmus  7789151 2504.  ita  fi 
cupias  logarithmum  numeri  8.  addes  logarith- 
mum numeri  4.  numero  2.  & erit  90^0899870. 
8r  tandem  duplicando  logarithmum  numeri  3 . ha- 
bebis logarithmu  numeri  9 qui  eft  9542425094. 
8r  ne  dum  iftos.fedomnium  etia,qui  ex  multiplica- 
tione horum  proueniunt  addendo  fimul  multi* 
plicatorum  logarithmos  , vt  numeri  12.  14. 
IJ.  16.  18.  20.  & c$t. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XXXIX. 

V • ' . • 

Alios-  numeros  quofeumque 
primos  fuper  denarium 
inuenire . 

NOnalio  modo  Inuenientur,  quam  eo, quo 
ducnari , vel  ternari  j , vel  fimplicium  ia 
compofitorum  logarithmos  inuenimus. 

Sit  ergo  inueniendus  logarithmus,  vndena- 
t\)  dato  logarithmo  denarij . Multiplicetur  in 
fe  , & in  proda&um  ter  5 & deinde  primum 
produdum  multiplicetur  cum  Vltimo  produ- 
do , & fiet  ordo  , cuius  logarithmus  eft  10. 
& numeri  notarum  11.  erunt . Sicque  fiat  c6n- 
fcquenter  donec  denarii  confequaris  logarith- 
mum 100000.  00000.  8e  numerum  figurarum 
Illius  vltimi  termini, quem  num.fig.diuides  con- 
tinue per  datum  numerum  denarij  , quod  fit 
auferendo  vnam  tantum  vnitatem  , 8f  ille  erit 
logarithmus  vndcnarij,  nimjrum  1.041392685». 
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Et  hic  habei  exemplum,  in  quo  folummodo  qua-  ram  > certam , 8e  eiiflam  eflent  multiplicandi 
tuor  notai  multiplicauimns  finiftruj  quarouis  ad  minui  in  principio, 
qninqnc  > rei  fex  ad  obtinendum  numerum  uoea- 


Numeri  multipl.  Logarith.  Num,  fig. 
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200  I 
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340140400  | 

4°°  1 

417 

1197008196  [ 

800I 

*74 

146170400  1 

IOOO  | 

1042 

Et  fic  profequere  rfque  ad  41. multiplicatione!  apponendo,  Sr fooi  logarithmoi  ( donec  logaritli. 

fingulii  multiplicationibus  figurarum  numerum  100000. 00000.  qui  cft  denarij  cooiequaris . 
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jt wPfi  modo  eas  in  corporibus  ipfis , tanquam  eorum  feftion  es 
xBS&S  animaduertiirus  vr  in  fphaericis  Thcodcrfij , Conici  fqu  e 
Apolloni}  concipienda?  funt . Vnde  in  primis feririones  planorum: 
quse  linea?  rctt.x  funt  in  hoc  Traftatu  oportet  ipeculari;  de  quibas 
agit  Euclides  ad  initium  u.  Sed  eorum  ammaduerfio  nobis  hoc 
loco  cft  necciTaria  • 1 1 JWlfl 

■*  ad  planum  Yf,qadds« 
anguium  clmiden*t»e£a* 
tinr  in  c , cum  perpendi- 
culari  GA , qu*  ab  aliquo 
fublimi  pundo;  nempe  ab 
a line?  inclinanti*  ia  ca* 


Pr  incipi  a exhibentur, 

Vofdam  ante  omnia  declarare  terminos  o- 
portet,  n riti  concipiantur  . Vnde  Iit  • 

definitio  i. 


BEHN  ITIO  IV. 

Plani  ad  planum  inclinatio  cft  anguini  acutus  re* 
(Iit  contentus  » ana  In  utroque  plano  ad  Idem 
/edionis  pandum  dufla,  redas  cum  fedione  angulor 
efficiunt. 


Linea  rcfl*  plano  orthogonalit  <fl  tum  omni- 
but  lineis  eam  tettgcnttbut  , & ut  eodem  datu 
plano  cxiflcniibus  perptndicniaY  s ifl. 

Sic  fi  linea  i»  cum  om- 
j?  nibu*  Ai,Ir  l*,iedkfC»* 

j f c*t.  eam  tangentibus in  t 

,,  j perpendiculanteft,  etiam 

plano  CABO , in  quo  ili* 
Xrtiwi  iwt"1  <jud*  funt,  perpendicula*' 

riserit.  ‘i 


t«M  ai  pUtSm  seOsm  «St  «n»  £*'»«•  Usi* 
*n*  ;»»»»  piatu  eai»tst,  & nlhqmalis  fc 
flioni , mmibia  Itnni  eam  umtin- 
vtniil/usrfuai*  alt**o  datu  ptfia*tr 
V perptsditstaris  efl  • 

^ Sic.  fi  Irnea  *»  pccpendicula- 

I r|s  fefiionl  co  In  plano  cda  eal- 
jf\  Rem  fit  perpendiculari»  linei» 
Cg  I \ ci.iB.8cao..  Planum  cda  erit 
perpendiculare  plano  M w,in  ijuo 
- — -*ri^  ille  ducta  fu  fit . 


definitio  iil 

-4 

ESs  Ibkea  ei  placrm  ir, ditati*  • B asgulat 
aestu  t , *utm  IUj  f.iit  ttm  r<8i  m plnotl. 
r ifttste  is  ptrpndicUsrm  ifilrtnrwiMleaf*. 
■quo  fttpllml  pusas  Isti  sanis  Ima  radat. 
emptio  1 »tC  cft  angnini  inclinationis  »I»E 
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punfta  ne&i  poflune  reda  fQj  qu«  non  tangeret 
) P O S.  I.  «ijfuperficies  illai,  cum  in  loco  fe&ionis  curnentnr 

cum  ipfa  fedione  in  eis  exilleote,  vc  adacrfirij 
nn  efl  in  fuhlimi ; volant . 


THEOR.  IV.  PROP.  IV. 


* Si  refla  perpendicularis  alteri  lauri  an- 
gulo inclinationis  alicuius  plani  fufler- 
natur  ea  erit  perpendicularis  illi, line a , 
ey  al  ter  i yc  utcumque  in  eodem  plano  exi - 
flenti  . . ( 

Sit  angulas  mcJiaationis  cba,&  illi  fubfterna- 
tur  ac  perpendicularis  lateri  ab;  Dico,  Se 
hanc  efie  perpendicularem  line?  cuicumqae  in  eo- 
dem pUnoiqy  exiflenti. 


mb,  &<}?  idem  ha- 
g berent  tegmentum 
• .BO>quodabfufdum 

efl,  & contra  pronunc latum  io.lib.i.elem. 
THEOR.  II.  PROPOS.  Q. 

Si  du<e  linea  fe  mutuo  fecent>  in  vno  plano 
funt  y ty  omne  triangulum  reflts 
i conjhtutum  tn  vno  plano  efl . v; 

Sit  triangulam  abc  quoddam  linei*  redis  con- 
flatum, Se  concipiatur,  tanquam  It  nullo  pla- 
no inhxreree , Dico ; quod  fi  plano  fuperponatur 
ipfi  fupenxtendetur  ita,  vt  fecundum  fe  totum  illi 
infie ,8e  tangat.  Nam  fi  non  fecundum  fe  to- 
tum tangeret  , pars  quxdara  V.  g.  eleua- 
retura  plano  ; Hrgo,  & lineae  ab  redx  pars  ad 
«flet  in  fubiedo  plano*  pars  altera  DBabeo  clc- 
uaretur  * contra  prarcedentcm  propof.  8e  fic  dicas 
de  linea  *c,  qu*  parte  ce  tangeret  planum  , parte 
be  in  fu&lime  fereretur. 


AfTumatur  in  fedione  bx  «qualis  ca»  Se  ducar 
*ur  ax  ad  ledtonem, &cx  . f 

. Probatur  itaq;  primo  ac  etiam  tffe  p-rpendicu^ 
«rem  Imeat  ax  . Nam  angulus  cbx,  vtptfte-fe- 
«ionis  redtfseft  definir.4.  ficut»  Se  bac  angulus 
ex  hypotliefi  j latus  vero  AC  td  arqualc  ex 
conftrudione  cruri  »x,  ac  crus  a b efl  commune» 
ergo  duo  triangula  abc,  & abx  erunt  «qualia, 
^nde.&bafes  ax,&  bc erunt prqualet  ex  aa. primi 
Elem.  Et  ideo  duo  alia  triangula  a cx,&  bcx  erunt 
quoque  «qualia  ; Habent  enim  ex  pr*ced.  arga* 
raento  crura  ax,  &CB  «qualia;  crura  vero  AC, 
<&bx  ex  Hypothcfi  funt  «qualia  ; bafis  vero  cx 
communis;  vnde  ex  a*. primi  Fkmcnt.  anguli 
cax,8txbc  erunt  «quales;  fcd  angulus  xbc  redus 
efl , vtpoee  fedionis  ux  cum  linea  inclinationis 
bc  ex  definit.  Ergo  angulus  quoque  xac  redus 
erit . 

Probatur  autem  etiam  de  lineis  quibufeumque. 
Nam  certum  efl  primo  effe  quoque  perpendicula- 
rem lineis  ad,  &r  ab  produd;s;  cum  enim  xac 
angulus  fic  redus,ex;vo.  primi»  etiam  bac  regius 
erit  s Se  eadem  ratione  cum  bac  fit  redus  etu  cad 
reftus  erir:Ide  quoq;  argumetu  poterit  fi?ri  de  tri- 
dgulo  Amc;  fi  fiat.vt  fupecius  sm  ?quale  crus  per- 
pendiculari ac»  Se  deinde  eodem  modo  probando 
mAC  triangulum  efle  «quale  triangulo  ime,  Se 
ideor  quod  angulus  mAC  fit  redus,  vt  efl:  mBC  . 

At  fi  manentibus  ijfdera  omnibus  angulus  in* 
clmationrs  plani  intelligatur  deprimi » vel  ipfum 
planum  , Se  fecare  eandem  perpendjcularemin  o; 
fi  line«  ao  fiat  «qualis  sn  , & ducatur  An  , Idem 
argumentum  valebit . Nam  adhuc  redangula 
triangula  ABn,  Se  Acoerunt  «qualia  ob  idem  latus 
AB,  & duo  «qualia  crura  ao,  Sr  rn  : Propter  ea 
triangula  quoque  oan,  Se  AOn  erunB  «qualia. 
Namq;ob  bafim  communem  On  , crus  An  cruri 
BO  oftenfum  *quale,ar  crus  ao,  Se  bo  cx  hypothefi 
«quale,  «qualia  quoque  erunt  triangula  oan.  Se 
Aon  . Vnde  cum  nno  dic  redus  angulus,  etiam 
nAoerit  angulus  redus,  & fit  poterit  oflend^de 


Probatur  altera  pars,  qo«  pribs  propofita  cft. 
Nam  in  quo  plano  efl  triangulum  fuftt  eius  late- 
ra ab,  8f  ac  i in  quo  vero  fant  latera  funt  ea 
quoq;  latera  ipfa  etiam  fi  producantur  in  f,  & c ; 
alioquin  line«  red*  pars  ca  efiet  in  plano,  pars 
Arefiet  in  fublimi,  quod  impollibilccfl : Quare 
toc«  in  plano  extendentur,  quod  vult  propofitio. 

THEOR.  III.  PROPOS.  III. 


Unorum  mutua  inter) 

refla  ejl. 


icAj  «tendi  nequit 
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CORO  LLA  RIVMi  THEOR.  Vi.  PROPOS.  VI. 


H 


‘ iAc elici  potcft  : Quod,  fi  linea  aliqua  reda 
. fit  perpendiculari»  duabus  rcttis  angulum 
facientibus  in  aliquo  plano,  vt  ac  lineis  ba.St  ax 
hf c eide  plano  fir  perpendicularis  ; fiquide  often- 
fum  cft»  tale  efle  omnibus  alijs  lineis  in  eo  plano 
cxiftentlbus » fir  eam  in  a conringentbus . Vndr 
ex  defin.  i. plano  quoque  VQjrrit  perpendicularis. 

COROLLARIVM  II. 

'«■'V  Educitur  quoq;  eadem  ratione  Unca  ca  late- 
U ri  ba  anguli  inclinationis  perpendicularem, 
etiam  cflfe  perpendicularem  plano  > in  quo  latus, 
trixnguiumquc  abc»  perpendicularitec  inexiftit»fic 
extendtur . Planumque  trianguli  cab  inclinatio- 
nis efie quoque  plano  fb,  fir  qV  vtriqiie  per- 
pendieulare . 

COROLLARIVM  III. 

r 

Lineam  In  plano  inclinato,  plano  ,jcui  incinat 
/ parallelam » efle  quoque  parallelam  fedionl 
eorunde  planoru  colligo  fi.  V.  g.  linea  cr  fit  plano 
parallela;  cfiequoque  parallelam  ipfi  fe- 
dioni  mx  . Ratio  eft,  quia  illa  cf  erit  redangula 
perpendiculari  ca  ,8e  plano  trianguli  cab:  Ergo 
etiam  line*  cb,  fir  ideo  xquidiftans  line*  BXj  quj 
eidem  cb  eft  perpendicularis . 

THEOR.  X.  PROPOS.  V. 

.*»■ ’ ' 

Si  linea  re  fi  a tribus  reclis  [e  mutuo  tangenti- 
bus perpendiculis  fit , illa  tres  refla 
in  eodem  plano  erunt . 

Sit  linea  ab  perpendicularis  tribus  bc, 8r  b d,  fic 
be-.  Dico  e*t  tjfjin  eodem  plano- vq^ 

Probatur  t Nam  , fi  aliqua  ex  ipfis  non  efiet 
V.  g.  be  ; fcd  clcuarctura  plano,  vt  eft  pundata 
- 1 . bs:  ducatur  per  ab» 

Be  pundata  bs  pla- 
num b a»  ( quod  po- 
tcft cfle  ex  prop.i. 
cum  produdae  fe 
fccenc  iu  b ) quod 
fecabit  planumvt^ 
infra  pundatam  , 
quz  ab  aduerfarijs 
aflerlturabilio  pla- 
no vc^  eleuata;  & fedio  «it  be  ; cui  ia  erit 
perpendicularis  ; cum  duabus  ®C,  & bd perpendi- 
cularis ponatur,  & ideo  ex  Coroll.i.  anteced.pro. 
pof.  etiam  plano  percas  dudo  VQ^»  & confequen- 
te  rex  defin.  i. etiam  linear  be*  Quare  eflet  angu- 
lus quoque  abe  redas,  vt  eft  angulus  abs  cx  hy- 
pothefi  , Be  ideo  pars  anguli  abS  eflfet  *qualis  toti 
abb*  j quod  eft  abfordum  * 


Si  dua  line a ab  eodem  punHo  fcehonis 
incipiant , in  perpendicularemsjue  plano 
terminent  i fi  vna  erit  ortbogonalts  fe- 
Hioni  y.  O*  altera  falis  ertt . i 

Sit  ab  in  eadem  figura  propof.4.  perpendicula- 
ris fedionl  bx  in  plano  qv.  Se  2 pundo  b fe- 
dionis  Bxin  ipfam  terminent  duae  red*;  ni  mirum 
ab  in  a,  Se  bc  in  c . Dico,  quod,  fi  vna  P.g*  ab  erit 
perpendicularis  fiWoni  bx,  etiam  altera  ct  ei- 
dem fc8iot,i  Bx  orth^gonahs  fit . 

Aflumatur  itaque  in  fedione  portio  bx  arqua- 
iis  perpendiculari  ac  , Se  ducator  a pundo  c reda 
cx,  Se  a pundo  a reda  ax,  quo  'fa&o,  fic . 

Probatur  . Et  progrcllu  t.  Triangulum  abc  cft 
aequale  triangulo  a b x : Nam  angulus  ad  a 
redus  eft  ob  perpendicularem  , Se  angulus 
ad  b ex  Hypoxheu,  crus  ab  commune  ; crus  verb 
Ac  ex  conftrUdionc  Tquale  cruri  bx.  Vndetxlfcz. 
primi  Elemerte  erunt  arqualia  h*c  triangula  abc, 
fir  A*x,8rbsfi»qaoqir«  ax  erit  aqualis  bafic». 

Progrcff.  a.  Hinc  autem  rurfus  arguitur  trian- 
gulacBX  , Se  cax  efle  «qualia  : Nam  bafis  ax  eft 
communis,  bc  crus  in  primo  progreflu  cruri  ax 
oftenfum  eft  aequale,  crus  vero  ac  ex  conftru-. 
dione  cruri  bx  • V nde  cum  omnia  latera}  quodli- 
bet fuo  corrcfpondcnti,  fint  «qualia  ; triangula 
iplaCAx,  fir  cbx  erunt  «qualia  : quare  habebunt 
quoque  angulos  «quales;  fed  angulus  cax  ob  per- 
pendicularem redus  eft : ergo, Be  angulus  cbx; 
quare  reda  quoque  cb  incidit  in  fcdtonenr-XB 
orthogonaJlter . 

THEOR.  VII.  PROP.  VII. 

Si  dua  refla  lineet  eidem  plano  perpendi- 
culares fint  , Parallela  erunt  illa  refla 
linea . 

Sint  du*  red*  !ine«  ab.  Se  Cc  eidem  plano  oy 
perpendiculares . Dico ‘m  tffi  quoque  paral- 
lelas. Punda  b,  fir  c connedantur , cui  fiaeper- 
pendicularis  alicuius  plani  fedio  db  ; harc  etiam 
erit  perpendicularis  line«  dud«  bf  a pundo  b ad 
perpendiculi  rem  Dcexpracc.hinc  autem 


Probatur  propof.  Linea  db  eft  perpendicularis 
tribus  ab.  Se  bf,  «r  bc  ; ergo  tres  ift«  ex  propof.5. 
funt  in  eode  plano;  fed  etiam  ex  pr.z.in  eodem  eft 
•c,  in  quo  rcperiturBC,  fir  bf  : Ergo  omnes  qua- 
tuor  funt  in  eodem  plano : Sed  anguli  abc. fir  bcc 
ex  def.  perpendicularium  funt  redi . Ergo  ex  »0. 
primi  du*  ab,  fir  cc  funt  paralie!* , cum  faciant 
ipfi  bc  angulos  redos,8e  in  eodcmq.-plaaocxifterc 
fic  oftenfum  . 

THEOR. 
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THEOK.  VIII.  P R O P.  VIM, 

Si  du* paralltU  reflat  line at  mfiflunt  eidem 
plano, quarum  vna  fu  perpindiculuns, 
altera  quoque  uhs  erit . 

SIae  refl*  «a.  Se  cc  parallele  ex  M.  parallela- 
rum erune  in  eodem  plano  estenf*  fi  fit  vna 
normalia  V.g.'cc.  Dico  itaque,  quod  etiam 
ba  talis  erit.  Conde&atur  »,c  linea  ac,  cui  fiat 
perpendicularia  d a,  ducaturque  ar  ex  pr*c. 
at  erit  etiam  rc&angula  line*  na . 


Vnde  Probatur  linea  Di  eft  ad  angolot  rciSoa 
lineis  ac , 8r  fb,  qoit  ex  a.  buiuk  funt  in  eodem 
plano  i ac  linea  cc ; at  h*c  efl  io  eodem  plano  ob 
parallclilmum  prarfuppofitum.  ac  linea  ab  : Ergo 
linea  ab  elt  in  eodem  plano,  ac  du*  ar,  8r  bc  j ied 
linea  oueft  perpendicularia  duabus  ib,  St  bc  an- 
gulum in  b facientibus.  Ergo,  8r  plano,  in  quo 
lunt  ex  Coroll.  i.  prop.q.  huius : Ergo  ex  defin. 
etiam  line*  ba,  cui  etiam  ad  angulos  rr&os,e(l 
BC , fiquidem  gcb  efl  angulus  rcclus,  qubd  cc  Iit 
perpendicularia,  quate  ea  JB.  primi  etiam  abc  em 
angulus  redua  : Cum  ergo  linea  ba  infiliat  dua- 
bus raa,  Bc  BC  ad  angulos  rcfioi  erit  quoque  ad  an- 
gulos redoa  toti  plano  qv  ex  propol.  4.  huiua, 
Coroll.  I.  ' 

THEOR.  IX.  PROPOS.  IX. 

Quae  eidem  rtfiat  lineae  funt  parallele,  licet 
non  in  eodem  cum  illa  plano,  etiam 
inter  [e  fpnt  parallelae . 

Sint  du*  AB,  & cd  eidem  line*  ri  parailrl*. 
dico  illa*  quoque  mulcem  efle  parallelas . 

Nam  ducantur  i pun- 

|c  U-,  (A  fio  f du*  perpendicu- 
**  lares  FD,k  rs  ipfi  if 

— --77  ad  lineas  cd  , Se  ba  h* 

perpendiculares  erunt 
/ \ & M in  eodem  plano  v<^ex 

/ F V#  Coroll.r.  propof. 4.  h.  ( 

^ w Quare  ex  propof.  pr$- 

y ced,  eidem  erunt  per- 

pendiculares »A,afCTD,quod  fiot  parallcl»  per- 
perdicularl  fe.*  qtwre  exprdpof  ?-  inuicem  quo- 
que  erunt  paralleJ* . 


PROBL.  I.  PROP.  X. 

A elato  pkntio  in  fubltmi  ad  fubietium 
planum  perpendicula)  em  reflam 
" lineam  ducere . 

T"1  ' - 4','  • 

DVcatur  af  £ pu nfio  dato  A in  fubiefium  pla- 
num , vt cumque  , «e  per  v ducatur  ed  «pfi 
ap  perpendicularis  , Se  huic  d punfio  f ducatur 
perpendicularis  >1  es  8.  primi,  cui  ducatur  per- 
pendicularis ai  ex  9.'  propof.  i.  a punfio 
Dico  hanc  efie  per ptndieularcm  plane  Q.V. 

Probatur.  Nam  afi  eft 
* 'SA  angulus  inclinationisplano- 

P\  ,^5  rum  , in  quibus  fint , hinc 
J I \ \f>\  crus  a f , inde  fi  f Se  ne  erit 
V'  1 1 \ linea  fefiionis.  Quo«1af,& 

J\p\  pi  perpendiculares  Ipfi  fint: 

I n iV  i j Coroll. s.  propof  4. 

erit  quoque  perpendicularis 
1 pfi  plano  ; cdm  dufia  fit 
perpendicularis  line*  fi  . 


PROBL. 


PROPOS.  XI. 


A dato  puntio  in  plano  ad  idem  planum 
retiam  excitare  perpendicularem . 

/ • ■>  n •/ 

Flat  angulus  inclinationis  in  pr»ced  fig-  plani 
afi  ducto  prius  a punfio  l crure  Fi : deinde 
el  dufia  fefiione perpendiculari  ed,  cui  excitetur 
i punfio  f perpendicularis  FA,ex  8.primi,eruntqj 
fa,  Se  Fi  in  eodem  plano : In  hoc  igitur  plano  du- 
catur ab  1 perpendicularis  ia»  & hanc  dico  cfle 
quoque  pcrpedicularem  plano  qv . 

Probatur . Quia  eft  perpedicularis  Fi  cruri  an- 
guli inclinationis  AF»!  vnde  ex  Coroll.»  prop. 4. 
erit  etiam  perpendicularis  plano  qv . 

EXPENSIO  II. 

De  Planorum  interfetiiombus  • 

Vilis  correfpondeotjs  linearam  non  in  eo- 
dem plano  exiflentium  reltat»  vt  modo  ip- 
fas  planorum  intcrfefiioAes  intueamur . 

, THEOR.  I.  PROPOS.  XII. 

Qua  plana  eandem  retiam  perpendicula- 
rem habent , illa  parallela  erunt. 

SIe  linea  ab  perpendicularis  vtrique  plano  qy# 
Se  T s.  Dico  pinna  tfjc  paraUeia»  ideft  io  in- 
_ . . finitum  produfia  nfr- 

3^  quam  fe  fccarc . 

fo  Nam  fi  dicatur  ia- 
1!  n \'  inuicem,  ad 

A j eam  partem  , in  qua 
in — - — inclinant,  ducatur  in 

■ lr  \t!  plano  vtrolibet  V.g. 

'I  ST  reda  bd  a punfio 

vero  b ipfi  bd  ducatur 
normalis  »p,  Se  huic 


Digitized  by  Google 


DE  INTERSECTIONIBVS  PLANORVM.  )<i 


19  normalis  ac*  Se  tandem  connedatur  ac  . Ift* 
AC,  Se  bd  line*  etiam  red*  ab  erunt  normales 
«7.  huius.  Sed  funt  in  eodem  plano . Ergoetia 
erunt  parallel* .. 

Quod  vero  fint  in  eodem  plano  oftenditur, nam 
linea  ac  ex  propof.a.  cft  in  eodem  plano, ac  trian- 
gulum acb:  Tres  vero  ab,  8cbc,  Se  id  funt  io  eo- 
dem plano  ex  propof.5.qudd  fint  line*  ir  perpen- 
diculares  : Vnde,  Se  ac,&  id  in  eodem  plano 
erunt,  quare 

Probatur  propof.  ac,&  bd  funt  parallel*  in  eo- 
dem plano , ergo  nunquam  conuenient , quare 
nec  plana  qv,  Se  ts  ; in  quibus  funt  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIII. 


partes  c alteri  plano  ia  vicinius  erit ; ergo  non 
parallelum  contra  hjrpothefim,  vel  maior  redo» 
Se  fic  mni  erit  acutus  angulus  . Vnde  contra 
rurfils  hypothefim  ad  partes  l planum  ld  alteri 
ab  magis  appropinquabit  : Quare  neceflario  mnc 
redns  angulus  erit . Vnde  cum  alterni  anguli 
bmm  , Se  m m c fint  xquales  ex  »8.primi  erunt  par  a I- 
lel*BD,&Cl. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XV. 

Si  refla  linea  plano  cuipiam  ad  re  flos  Jit 
angulos , &•  omniaqueper  ipfam  plana 
ad  rellos  angulos  erunt  eidem  plano . 


Si  dua  refla  fe  mutui  tangentes  ad  duas  fe 
mutuo  tangentes  fint  parallel O*  non 
in  eodem  plano  \ plana  etiam  in  quibus 
funt  ,\erunt  parallela . 

Sint  du*  ab,  8e  pl  parallel*,  qux  tangant  duas 
ac.  Se  PQpsralleUs  item  Inuicem:  dico  plana, 
in  tju.bns  funt  QJt , ^“XL effie parallela.  Quod,  vt 
oftcndaturj  ducatur  a D,pl ano  xl  perpendicularis, 
qu*  lnpingat  in  planum  eq  ; vel  enim  cadet  in  p» 
vel  extra,  vt  In  d . A pun&o  d ducatur  parallela 
dp  ipfx  rp.  Se  ab  eodem  pundo  d alia  parallela  dx 
line*  PQ^quofado  fic  . 

Stat  demonft ratio , quoniam  df  litte*  px-  ex 
conftrudione , Se  ei- 
dem ex  bjrpothefi  cft 

parallela»  a, erunt  du? 

ai,  8tdp  inuicem  pa- 
rallel? ; fic  quia  de  ex 
conftrudione  eft  pa- 
rallela line*  pq j cui 
ex  hjp.AC  parallela  cft 
ex  9.  h.  inuicem  quoq; 
AC,  & d E parallel* 
erunt : Quoniam  Itaqj 
bad,&  cad  redus  eft, 
erit  etiam  redus  ex 
prop.  19*  prnn»  angu- 
lus adb.  Se  adi  s Quare  ad  plano  pq^cx  Coroll. 
propof  4.  huius  erit  perpendicularis  : Vnde  ex 
antcced.  plana  erunt  inuicem  parallela . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XIV. 

Si  duo  plana  parallela  plano  quopiam  fe- 
centWy  communes  illorum  feHiones 
funt  purtdlcU . 


Slot  doo  plana  parallela  a JSc  l , qur  plano  QJ 
fccencur . Dico  fidinti  »o,  Cr  ci  tlfe  farni- 
UUti 


B 


Ducatur  enim  fedloni 
bd  perpendicularis  mn  in 
plano  ql, incidet  in  fedio- 
nem  plani  Ql  j qu*  eft  Ct, 
fi  opus  fit  , produdi  • 
vel  ergo  mnc  erit  angu- 
lus redus,  Se  fic  d»,  Se  ci 
erunt  parallel?, vel  minor 
redo , Se  fic  planum lc  ad 


Sit  reda  ab  plano  cuipiam  qv  orthogonalis  . 

Dico,  f uod  omnia  plana,  au*  pir  ipfam  ducun- 
tur eidem  plano  ad  rellos  angulos  fint.  Ducatur  itaq; 

per  ipfam  planum  hiba  , 
& in  ipfo  parallela  h i , vel 
alia  quzlibet  parallela. 

1 Probatur . Quio  HI  eft 
In  eodem  plano.  Se  paral- 
lela ab  em  quoque  plano 
oy  perpendicularis  ex  8. 
huius,  Se  fic  de  quacunque  aha  : quare  planum 
ai  bh  plano  qv  erit  orthogonale  . Quod  fi  du- 
cas per  ab,  aliud  quodeumque  planum  eadem  de- 
moaftratio  erit , 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVI. 

Si  duo  plana  f e rputub  fetantia  plano  cui- 
dam ad  re  flos  fint  angulos , communis 
etiam  illorum  feflio  ad  reflos  angulos 
erit  eidem  plano . 


Int  in  plano  t^vduo  plana  sp,  Se  iradangu- 
O los  redos; qu?  fe  feccnt  in  ab'.  Dico fe&io- 
ntm  ab  plana  qy  perpendicularem  effe . 

Probatur.  Naros»,&BT  fcdionibus  perpen- 
dicularia cft  b ▲ . 
Ergo  ex  Coroll. 
propof.4.  perpen- 
dicularis cft  ad  pia 
num  qv  . Quod  fit 

Eerptdicularis  dua 
us  sii&bt:  fic 
oftenditur  . Nam 
planum  &t  redum 
eft  ad  planum  ojr . 
Ergo  omnis  eius 
vbique  fuperficies  talis  erit . Ergo  talis  erit  In  fe- 
dione  ba  , quare  eius  fedio  b*  , nec  inclinabit 
verfus  s j neque  ad  alteram  partem  , f*d  redan- 
gula  fuper  sb  confiftec . 

Quod  autem  talis  fit  refpedu  bt  etiam  oftenditur 
eodem  modo , quia  planum  sp-  redum  eft : ergo 
cius  fedio  non  inclinabit  verfuat,  fedredalu- 
per  bt  confiftet . 


m 


THEOR. 
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THE  OB.  VI.  PROP.  XVII. 

Duo  plana  ai  i.l/m  planum  refla,  in  quo 
faciant  communes  fefliones  parallelas 
parallela  funi . 

SIat  plana  In  fchcmate  propof.  14.  *D,St  tc  rc- 
£ti  ad  planam  qi,  » ledione»  DB.Srcl  paral- 
lel*.  Dico  plana  quoque  tfic  parallela  . 


.uno  enim  <y  ducatur  mn  perpendicularia 
ad  o b , qu*  quoque  erit  re^a  ad  planum  ab»  ex 
def  l huiua.St  eadem  erit  perpendicularia  ad  id 
*c  Ideo  ex  eadem  defin.  ad  planum  alterum  ld  re- 
da erit  : Cum  ergo  mm  ad  rtrumcjue  planum  re- 
da fit  ex  propof.ia.  plana  ipfa  parallela  etunt . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVIII. 
Planum  ai  pUnum  inclinans  eundem  an- 
gulum fecundum  omnem  fuam  fuper- 
ficiem  cum  alterius  fuperficie 
facit . 

»£  It  planum  t«,  quid  inclinet  ad  aliud  planum 
J qv.  Dico»  quodeiut  fuptrfie  et  cum  alteriutfu- 
ferpeie  ubique  eundem  angulum  facit . 

Sit  itaque  angulua  aliquia  inclinationis  ficubl 
ABC.dc  alter  ad  quamcumque  elegeris  partem  DFO. 
ollendendum  eil  bos  angulos  effe  zquales  : Sum- 
matur  igitur  partes  pquales  de  cruribus  anguloru 
>c.  & of  , Item  ai,  & fd,  Se  ducantur  da,  oc . 


Probatur . Red*  or  , 8f  ca  funt  perpendicula- 
res  fedionl  ex  def.  3.  Ergo  Inuicem  parallela: 
erunt;  fed  funt  etiam  equales:  Ergo  ex  ; J pri- 
mi redi  quoque  oc.  Se  u paralleli  funt . Se 
iquales . Idem  argumentum  conficias  de  lineis 
df,  Se  ab  ; quia  enim  funt  perpendiculares  fedio- 
nl ex  defin.4.  ideo  funt  parallelf.Sr  iquales  lunt 
ex  conftrudione  ; xnde  fit,  quid  da  , Sr  fb  paral- 
leli fint,  & pquales . Et  ideo  eg  propof.p.  huius; 
quod  0«  ,&ad  fint  quoqnc  inuicem  parallelae, 
tc  hinc  ex  prop.H-  ptimi ) quid  DO.  Se  ac  paral- 
leli  quoque  fint , 8r  iquales  ; cum  ergo  triangu- 
la dof,  Se  acb  fint  iquicrura  erunt.Sr  pquiangula: 
Vnde  angulus  ABC  erit  iqualis  angulo  D»0  : * fta 
probabitur  de  quocumque  alio  angulo:  rnde  vblq. 
inperficies  is  faciet  eundem  angulum  cum  luper- 
ficitQV. 


THEOR.  VIII.  PROPOS.  XIX. 

Si  dua  refla  linea  parallelis  planis  fecentun 
in  eafdem  rationes  fecabumur . 

Sit  tinea  ab,  & ac  ; que  vel  conuenirnt  in  a, 
vel  producantur  donec  conueniant,  fi  quidem 
fi  non  conueniant  erunt 
parallele, vnde  in  partes 
fquales  fecarentur  • 

A~— Hrl — LJI  D lit?  exprop.  1.  erunt 

1 n'  — “ in  codem plano;  quate 

fi  planis  parallelis  fecen- 
tur  fedionesMN,  8c  op 
erunt  parallele, ex  prop. i^quare  ex  x.fexti  eruat, 
vt  am  ad  mo  ita  an  ad  np  . 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XX. 

Omnis  angulus  fuper  eandem  bafim  efl  mi- 
nor in  plano  obliquius  fecante , quim 
in  minus  obliquo  j anguli  vero  reliqui 


* <^Int  duo  plana  oy  ,tv  , qu?  faciant  angulum 
o quemcumque  svp  in  plano  pvs  fed  tonis  vx. 
Dico,  quod,  fi  aliud  planu  Pis  obliquius  fccet, pla- 
na inclinantia  qv  ,&  t v illud  fccando  facient  fu  is 
fedionibus  Pi,  & si  angulum 
Pis  acutiorem  , & minorem  $ 
quimpvs  ; quod  vt  p obetur, 

| ducaturov,&rct  perpendicula- 
res bafi  ps;  entque  maior  Oi 
1 bafis  fubtenfa  ar.gulo  obrufo, 
vel  redo,  qualis  eil  ex  hypo- 
1 thefiovi  cum  cvNfit  acucus, 

< vel  rrdus,quam  crus  Ov;  ideo* 
3ji  que  fumatur  ol  pqualisov,  io 
•-  perpendiculari  oi  comunga- 
turque  pl,  &ls  ; eritque  tri- 
angulum PLS  equale  triangulo 
psv,  vt  17*  lib.  i.  Elcm.  Vn- 
de probatur  propoi.ex  al.pro- 
pof.lib.i.  elcm.  Quia  ab  extre- 
mis p»  &s  du?  pl,  & ls  Ime? 
interitis  conftitut?  funt,  nempe  intra  tr Ungui  ara 
Pis  j Ergo  maiorem  angulum  pls  continebunt,  li- 
cet ipf?  longitudine  minores  fint  • quare  erit  ma- 
ior angulus  pVs  pqualis  angulo  pls,  quam  angu- 
lus pis  . 

Probatur  quoque  a.  pars  ; quia  cuiufque  trian- 
guli anguli  funt  jqualcs  duobus  redis  ; quare  fi 
angulus  1 fit  aeneus  angulus  P obtufus  erit , vel 
maior  ln  triangulo  pio  , quam  lpo,  vel  v p o. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXI. 

* Crus  non  perpendiculare  plano  trianguli 
eidem  plano  non  perpendicularis  ,c T in 
data  feftione  pofiti , ita  cunfiituere  , vt 
in  eodem  plano  alicui  fefttont>vel  line/ 
exi  flem  n perpendiculare  fit . 

Sit  crus  ab  trianguli  abc  collocandum  in  pla- 
no qv  tali  modo  j vt  non  cxi(lena,nec  iplum 
crus. 
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crus,  nec  planum  , in  quo  eft  perpendiculare  tri- 
angujo;  cum  fcdione  tamen,  fcu  reda  de  fit  ad 
angulos  redos . 

Trahatur  ap  fn  plano  qv  perpendicularis  fe* 
dioni  de.  Deinde  bafi  xo  deducatur  perpendi- 
cularis a vertice  r,  Se  cadat  in  t j fumpta  ergo  di* 
flantia  xi  ,trans feratur fuper  planum  in  Arc  linea, 
fuperquam  triangulum  debet  collocari, &r  ex  pun- 
do  i educatur  linea  eidem  fccfcioni  ac  perpendi- 
cularis , qur  fit  i r,  Se  ab  f vbi  fecat  af  educatur 


perpendicularis  ad  planum  , qu*  fit  bf  j fumpto 
tandem  intcruallo  ip  pofito  circini  pede  in  i fi- 
gnctur  portione  circuli  perpendicularis  fb;  Sei 
pundo  b ad  i reda  ducatur  bI,  Bc  altera  ab  : dein- 
de ad  interualium  xO  figoctur  ac  , Se  ducatur  bc  . 
Dico  triangal  m e/fc  collocatum  tali  modo , vr  crus 
Ab  fit  perpendiculare  fcfllon:  de  . 

Probatur.  Nam  crus  i Bell  «quale  cruri  t*t ; 
fic  AI  cruri  xi ; angulus  vero  aib,  vt  cx  propof.d. 
huius, efl  rcdus,vc  cfl  angulus xip  . £rgo ex  12. 
primi, bafis quoque  ABsqualisbafi  xp;  fed  harceit 
ex  9.  huius  propof.  reda  fedioni  DE  . Ergo  feci* 
mus  propoficum . 

THEOR..XII.  PROPOS.  XXII. 

Si  duo  triangula  aqualia  inter  duo  plana 
intercipiantur  refiangulc , quo  magis  ad 
feShonem planorum  aher  accedit , eo  an- 
gulum planorum  facit  altero  maiorem . 
Et  ijuo  miniis  obliqui  incidit  , cS  eundem 
angulum  facit  maiorem . 

* 0 Inc  duo  triangula  bca,&  omk  equalia  tum  an- 
ij  gulis  tu  lateribus,  & duobus  planis  fingula 
includamur  ad  angulos  «quales  a , & k , que  tan- 
gant Cediones  ad,  & kl  planorum  intercipien- 
tium . Sintque  latera  bc,  Se  OM,ad  ipfa  latera  no, 
& bb  reda.  EcerianguIumoMK  ad  (edionem  lk 
magis  accedat  fua  bafi  o.v,  quam  triangulum  bca 
dico  angulum  planorum  olm  cfie  maiorem  angulo 
planorum  bdc. 


Probatur  . Quoniam  triaogolum  omk  magis 
accedit  ad  fedionem  , quam  triangulum  bca,  du- 
dis  perpendicularibus  ad  fedionem  lk  , quar  fint 
ol,  Se  ml  i nec  non » & ad  fedionem  ad  dudis 
perpendicularibus  bd,  Se  dc, erunt  triangula  bcd, 
Ir  olm  iaclUutionis  planorum,  latufqucoL  exhjr- 


pothefi  maioris  inclinationis  erit  minus, qmm  bd. 
Se  ml  minus,  quam  cd  fuper  «qualem  ou,  8e  nc, 
baiim,feu eadem  , fi  meate  luperponantur  fuper 
eandem  bafim  ,•  quare  cx  prop.3  1.I.1.EI.  maior 
erit  angulus  olm,  quam  bdc  . 

Sit  triangulum  «quicrurum  eac  magis  obli- 
quum , quain  triangulum  nmk  , ducantur  xc,  Se 
m v perpendiculares  plano  ok,&  ba  , qu?  omnibus 
lineis  ex  def.t.h.  in  eo  plano  exiftcmibus  crune 
perpendiculares  , 8e  confcquentcr  cx , erit  nor- 
malis  lineis  xd,&  ex,&  mv  lincx  vl,«t  vn  $ Vn- 
dc  anguli  apud  V,&r  x crut  redi , cumq;  bafes  tc, 
& nm  fint  «quales  ex  Thcfi  circuli  iliis  bafious 
tc  , &r  nm  pro  diametro  inieruientibus  erunt  «- 
quales, Se  quia  funt  redagula  cranfibunc  per  nvm. 
Se  per  ixc  punda  ex  «8.1  $.Ec  quia  maior  ponitur 
inclinatio  plani  tcA,qua  nkm  erit  Sgulus  xe  emi- 
nor , quam  V n m j quare  arcus  quoque  , qui  per- 
tingeret ab  X rfque  ad  C minor,  quam  arcus  per- 
tingens ab  v vfque  ad  m cx  $5.Iib.d.  ideoque  fub- 
teala  minor  xc  arcui  minori  erit  minor,  quam 
Vm.  Crus  verdCDoftenfumcfl  maius,  quatnML, 
Se  confequenter  eius  quadratum  erit  maius ; fi  er- 
go auferatur  quadratum  cx  minus, quam  M V qua- 
dratura : Ablatum  hoc  cx  quadratum  a maiori 
qnadratoco  relinquet  refiduum  maius  , quam  MV 
quadratum  fublatum  a quadrato  ml  minori:  Qua- 
xd  quadratum  ; quod  ex  Ii.  lib.a.  £lem,eft 
arquale  illi  refiduo  erit  maius, quam  quadratum 
refiduum  Vl  : Vnde  erit  maius  xd  latus,  quam 
V'L.  Cum  itaque  x d , Se  c d latera  fine  maiora , 
quam  vl,&  ml,  dicent  maiorem  proportionem  ad 
vm,  quam  vi,8e  ml  : quare  multo  maiorem, quam 
ml  Se  lv  dicent  ad  xc  bafim  minorem  : Ideoque 
cx  propof.6.  Trtd.19.  minor  erit  angulus  xdc 
angulo  Vml  . 

COROLL ARI VM . 

Hinc  facile  argumentaberis,  quod  fi  angulus 
vlm  fit  maior  angulo  xdc,&  planu  nml  « • 
quale  inclinatione,  vel  obliquitate  confcquatur,ac 
planum  EDC,quod  erit  maior  angulus  quoque 
nlm  , quam  ecd  . Ratio  eft,  quia  cum  ponatur 
vmm  «qualis  angulo  ecx  , Se  anguli  apud  X , & v 
fint  redi,  erunt  xquiingula  triangula,  Se  quia  po- 
nitur vm  maius,  quam  xc,  vtpotc  finus  perpendi- 
cularis anguli  maioris  exiftentibus  f qualibus  ml, 
& c d tanquam  radijt  circulorum  , qui  du* 
cerentur  centro  l,  & d.  Ideo  erit  quoque  nm 
bafis  maior , quam  ec,  cnm  ergo  crura  nl,  Se  t n 
ponantur  «qualia  ficut , Se  ml  , & cd  patet  cx  atf. 
lib.  1.  angulum  mln  clTc  maiorem  angulo  edc. 

Aduerte  autem,  quod  etiam  fi  imagineris  crus 
ml  commune  triangulis  olm,  & nlm  difiundum» 
Se  deprcllius  nihil  incereit  i valet  .n.  eadem  propr 
coquod  lemper  poflet  fieri  angulus  olm  imme- 
diatus i fi  placeret,  ita  vt  in  latere  ml  communi- 
caret . 
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TRACTATVS  XXIII 

SPHAERICORVM  PARS  PRIMA. 


De  Sphere  contaftibus , & fecliombus  in  genere  . 

0 

Phxricorum  Traftatus  fere  abfolute  cft  nrceffarius  ad  triangula 
fphaerica  fine  errore  futuenda  i Vnde  antequam  ad  eorum  notitiam 
transferamus  animum,  qua:  magis  necefiaria  funt  brcui  fphxrico- 
rum  compendio  complc&i  opus  fuit. 


m 


EXPENSIO  L 
De  principij!. 

QVfAmi  principia  huic  tradatui  deferuientla 
^primb  proponenda  funt , & pratcipu£  de- 
finitiones eorum , quar  in  fupcrficie  fpcrar  punda 
imprimi,  Se  circuli  defcnbi  poliunt. 

DEFINITIO  I. 

S Thera  cR  figura  follda  >»u  fupcrficie  comprehen • 
Ja  cit  tulit  aqualibus  rbique  circumfcriptibilis , 
ad  cuius  ix limam  fuperficicm  a punflo  medio  li- 
nea ttsm.uaates , aquales  funt . 

DEFINITIO  II. 

^ Entrum  rerbfpheraeU  pradiflum  purMum. 

D E F I I T N I O III. 

AXisfpbara  eR  refla  quodam,  qua  per  centrum 
tranftt , & in  fuperficicm  Jphara  terminat . 

DEFINITIO  IV. 

P Oli  funi  extrema  punfla  Ipftus  axis  • 

DEFINITIO  V 

POlus  circuli  efl  punflum  n fpbara  fu  per  f cie  , d 
quo  omne  t linea  ab  eo  delcendcntu , & ia  ipjum 
circulum  terminantes, aquaUs  Junt . 

Itaque  centrum  fpbfrir  erit  p Poli  i,k  termi- 
nantes axem  filicec 
lineam  t!  , feu  veram, 
fcu  mente  conceptant 
per  p centrum  fph(r* 
tranfeuntem . Poli  ve- 
r6  circuli  iak  funt  t, 
Ar  v,  quia  omnes  Iinc(, 
vt  it,&  ix  terminan- 
tes in  marginem  cir- 
culi iak  eruat  aquales; 


fphfra verb fuper axem  xi  volui  Imaginatur,  fi 
quando  in  orbem  volui  concipitur  • 

DEFINITIO  VI. 

Circulus  maximus  ad  maximum  inclinat  cum  ar- 
cus m nor  quadrante  circuli  rtrique  perpendi- 
cularis  eorum  inebnatinnem  m en  fur  at . 

Minorum  vero  inclinatio  efl  angulus  acutus 
inclinationis  iplorum  planorum  • 

DEFINITIO  VII. 

Similiter  rero,  & aqul  inclinant  circuli,cum  arcut 
angulum  inclinationis  mer Jurantes  fuerint  agi- 
les . 

Itaque  circulus  maximus  bam  inclinat  ad  cir- 
culum maximum  iak  , quia  acutus  angulus  incli- 
nationis iuxta  defin.4.  Trad.S2.iPi  inenfuratur 
circuli  maximi  1 vx  r perpendicularis  vtrifque  ar- 
cu *qe  : huic  vero  inclinationi  circulorum  saA» 
& iak  cll  fimilia  inclinatio  circulorum  bal,& 
I ak;  quia  arcus  xs  cll  (qualis  arcui  iqe  . 

At  in  citculo  minori  qri  angulus  inclinationis 
menfuratur  arcu  op  in  plano  perpendiculari  vtri- 
que  deferiptus  V1TK,  centio  communi  trium  eo- 
rum interfedione . 

DEFINITIO  VIII. 

CIrculut  circuluvt  tangere  dicitur , qui  tantum 
mico  p^nflo  .. Iterum  contingit . 

Quoniam  fi  fecatiam  duobus  pundis  alterota 
attingit  ex  propof.  8.  libj.EJem.  Sic  QR  circulus 
fecat  circulum  vitk  ; quoniam  duobus  pundis  Q» 


U illum  attingit. 

DEFINITIO  IX. 

Circuit  inteHiguntur  t an  quam  plana  fuperf ciet 
qnadam  fpbaram  interfecarues , &in  cius  fu- 
perficicm terminantes . 

D E F I N I T I O X. 

7|"7  Qualiter  rero  diflant  'a  centro ; ium  perpenii- 
/H  culans  in  lUos  i centro  cadente»  aquales  fuf 

rmu 
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rixt,  & iSr  magis  , vel  minui  dtflirc  dicitur»  cuius 

perp.ndiculjrn  fuerit  malcr»  »c/  minor  • COROLL  ARIVM, 
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EXPENSIO  II. 


Ve  fitu  Sphttrx . 

ANtequam  ad  contemplationem  Ipfius  fph$* 
r*  accedamus  quidam  de  eius  fitu.fcu  col- 
locatione funt  confiieranda,  qu*  ad  ipfam  fphf- 
rz  confidcrationcm  viam  ftemunt. 


THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Sph/tra  planum  , vel  lineam , in  eo , i quA 
non  [ccatur , non  tangit  in  (laribus 
punchs , quam  vno . 

Robatur . Nam  fphfra  componitur  e*  cir- 
i culo  circum  ado,  aut  certi  circulus  po  cft 
ducit  quaqua  verluin  per  pundum  contadus  in 
ipfius  fphfr*  fuperficie  ex  def.i.  Sed  circulus  non 
tangit  iuicam  in  pluribus  pund's,qaim  vno, ergo 
neque  circuli  in  fph$ra  dcfcripti  tangent  vllam 
laneam  in  plantf  defer  iptam  , Se  per  contadum 
tranieuntem  in  pluribus  pundis  ; Ergo  neque 
fphf  ra  ipfutn  planum , non  nili  in  vnico  pundo 
continget; alioquin  linea  io  plano  duci  poffct.qu* 
duos  coutadus  coniungerct,&  circulus  in  fpbera, 
Ar  fic  circulus  contingeret  lineam  in  duobus  pun- 
dis. 

THEOR.  II.  PROPOS.  II. 


Si  Sphtra  planumt  vel  in  eo  lineam  tangat, 
refla  linea  J centro  fphser*  dufla  ad 
contaflum^pji pUno , vel  hnese  in 
eo  perpendicularis  eitt . 


*n Robatur.  Quoniam,  fi  IntelHgantur  per 
A contadum, circuli  tales  dud»  , qui  per  cen- 
trum fphfri  traufeant,  vtOD,  ilii  cum  centro  E 
fpberar  commune  centrum  confequenturi  cum 
tum  fpherae,  tum  circuli  centrum  ab  ambitu  ipfo- 
rum  zquidtftct  ex  def.  i J. 
hb  i . Elem.  Ardcf.  a.  hu- 
ius : Sed  omnis  Irnea 
a centro  circuli  duda  ad 
edeadu  alicuius  linei, ipfi 
pr  >o.  I 3.  line*  perpendi- 
cularis eft  { Ergo  omnis 
circuli  per  contadum  du- 
cibilis,  lincp  redp , vt  ba 
in  plano  exiftenti,  Se  pet  eius  contadum  tranfe- 
unti  eo  perpendicularis  erit:  Quapropter  ctia  ip- 
fa  linea  eo  ipfi  plano  ba  perpendicula,  is  cncex 
def.i.  Trad.  ptgced.  ctim  omnibus  lineis  redis 
taipioducibdibus  reda  incidat. 


COROLL  AR  IVM. 

Hinc  fi  fpbera  tangit  planum , Se  1 contadu 
erigatur  perpendicularis  , hfc  in  centrum 
fphfrj  produda  incidet : Qub J id  euenut  ex  «. 
Iib.g.  Elem.ime?  io  perpcndicularuer  a pundo 
contadus  circuli  fu^r  Irneam  uogentem  ab  ere- 
d?. 


Hinc  excipies  veram  efle  quoque  propofitio- 
nem  conuerfam,  nempe  lineam  redam  eo 
a centro  circuli  e in  contadum  o dudam  efie 
plano  normalem  . 

EXPENSIO  III. 

De  Polis  , Axe , Diametris , Cemroque 
Sphar* . 

ACcedimut  ad  ea,  qui  maiorem  cum  ipfa 
fpbfra  cognationem  habeat , & ei  tntrfn- 
feca  funt;  cum  fpbera  fine  eorum  conceptu  affer- 
tiud  nequeat  cognofci. 

THEOR.  I.  PROPOS.  IIL 

Omnis  feftio  Jphdrce  circulus  ejl  • 

* P Robatur  . Naro  aut  fecana  p/aoum  per  cen- 
I trum  tranfit,  vel  non  : Si  per  centrum  tra- 
fit  ducantur  ai,  & i b,  nec  non,Sf  ih.  Se  i c ad  ex- 
timas partes  in  fuperficie  fphfre , quas  planum 
fecat,  quf  omnes  erunt  aquales ; fi qu  dem  pertin- 
gunt a centro  fphf rj  ad  eius  fuperficiem,  verum, 
& pertingunt  ad  extimum  ambitum  pl^m  fecantis 
( fiquidera  extra  f,  hfram  planu  ea  non  fecat)  ergo 
ex  defin.  circuli  planum  fpl)£u.n  per  ccnuum  fc- 
catu  circulus  cA . 


At  fi  non  tranfeat  per  centrum,  n lxmo  duca- 
tur falcem  intelledu  ad  planum  fecans  perpen  *i- 
cularis  iq^.  &'  ad  exttemos  margines  ir,  Se  ih  , & 
1P,  SeiL,  & omnes  erunt  f quales,  vt  pote  pertin- 
gentes a centro  ad  fpbgte  iupcificirm,&r  triangu- 
lorum qJR-,  q.'m,  qip,At  qil,  & cft.  erit  commu- 
ne crus  lQ_angulufque  Q.  vbique  redus  Quare 
poterunt  collocari  m equalibus  f micircul  s,qao> 
rum  dumeti  i jquales  ia.,&  lm  ck  prop.a8  .lib.  $. 
quibus  eadem  iubtenfa  erit  iqj  quare  equales  ar- 
cus io  femicirculis  f qualibus  auferet  u prop.aj. 
lib  j.  clem.  quare,  Se  refidui  arcus  efient  equa- 
les, qui  fubtenierentur  iqR,  & Se  ql , 

Proptercaque  etiam  ex  prop.33.l1b  3.  i|  if  lubten- 
ff  qm,  fic  qp,  Se  qjt  erunt  f quales ; 3r  cilm 
dc  omnibus  idem  argumentum  valeat,  itaque  om- 
nes ad  ambitum  plani  feram  is  dud(  erunt  ;qua- 
lcs,  quamobrem  kuol  circulus  cru  ex  dcf.Ai.  el. 


Yr  * 
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TRACTA 

THEOR.  ».  PROPOS.  IV. 

Si  in  fpheera  fit  circulus , G-  centrum  cir- 
culi cum  centro  fphara  refla  ros» 
nefiat  ur, hac  erit  plano  circulari 
perpendicularis. 

Sit  circulus  Lxmo , cuius  centrum  q nedat  li- 
nea qj  cum  centro  Iphxrx  I . Dico  hanc  effe 
ti  perpendicularem. 


Probatur.  Nam  ex  def.r.  trad.preced.  tunc 
*rit  perpendicularis  aliqua  alicui  plano,  cum  om- 
nibus lineis  t qu*  In  ip‘*  poffiint,  erit  per- 
pendicularis . Sit  igitur  linea  pqr  , coonedan- 
turque  eius  extrema  ra.  centro  fphenr  i . De- 
monftrabitur  itaque  «ojinex  rqp  efle  perpendi- 
cularem. Certum  eft  ip/c  ia  effe  cquales . Nam 
a centro  fphxrx  in  circumferentiam  definunt;  fic 
quoque  Qf,  & CL«t . Kami  centro  circuli  in  peri- 
pheriam  ipfius  terminantur . Line* vero  iQ_cft  la- 
tus idem  ambobus  triangulis.  Ergo  triangula  iq?. 
&iqR  erunt  «qualia.  Ergo,  & anguli  «qualibus 
bafibus  fiibtenfi,  erunt  «quales ; quare  angulus 
angulo  rqi  «qualis  erit ; 8 c ideo  vterque  rc- 
dus  ex  xf.  primi  Elem.  Idem  argumentum  valet 
de  linea  lm,&  de  omni  alia . Ergo  omnibus  lineis 
ducibilibus  in  plano  LxoMcric  perpendicularis  » 
quare,  8f  ipfi  plano . 

< COROLLARIVM. 

Hinc  educes  veram  cITe  quoque  propofitionem 
conuerfam ; nempe  lineam  redam  perpen- 
dicularem i centro  circuli  edudam  in  fph?rx  cen- 
trum cadere : Nam,  cilm  anguli  ad  *Jint  redi , 
le  communis,  8e  q$  , it  qm,  8e  c;t.  vt  pote  ra- 

dij  «quales,  ernnt  ex  propof.aa.libi.  Elem.  x- 
quales  bafes  im, & ir  , & cxt.  Vnde  i eritfph;- 
rx  centru,  cOm  omnes,  qux  ab  eo  pundo  in  fphf- 
jz  fuper  fidem  cadunt, fintxquales  . 

PROBL.  I.  PROPOS.  V. 

Vate  Sphdrd  centrum  tnuenire . 

SEcetur  fph;ra  plano  quodam, quod  circuli  erit 
fupcrficies  ex  J.  propof.  huius,  vt  lxmo.& 
'ab  eius  centro  perpendicularis  erigatur  qi,  qu* 
ex  pr«ced.  Coroll.  cadet  in  centrum:prolungetur 
vfque  ad  peripheriam  fph;  rx,8r  fitcH  j diuldatur- 
que  bifariam  in  1 A punctum  1 centrum  erit  fphf - 
rx. 


T V S XXIII. 

* Probatur  : Nam  tam  oftenCum  eft  Cotoll. 
pr;ced.  propof.  Qt  in  centrum  fph;rx  impingere; 
cum  ergo  pertingat  ad  peripheriam  fpherz  io  o, 
8r  h,  patet,  qu6d  bifariam  diuifa  dabit  centrum 
fpber;,  cum  centrum  fpher;  ab  eius  fuperficic  *. 
qualiter  diitare  debeat . 

THEOR.  III.  PROPOS.  VI. 

Si  in  Sphdrd  fit  circulus  , O*  d centro 
fphdrd  in  circulum  ducatur  perpendi- 
cularis y hdc  produth  in  polos  circuli 
cadet .. 

Qlt perpendicularis  lq^producatur vfque ad  clr* 
iJ  cumferentiam  fphjrx  o . Dico  c efie  polum 
circuli . Consedatur  cr,  8c  cr  . 

Prob.In  tri  Jgulis  cpq8r  c qh  agul  us  ad  Q.tu  hu- 
ius, tu  alius  triaguli  redus  elt , licet  id  figura  nd 
exprimat  ,&  ideo  ambo  xquales  ; latus  vcr6  qc. 
commune . At  latera  qp  , & qr  «qualia,  vtprne 
radi; : Ergo  ex  4.  primi  , bales  erunt  f quales; 
nempecR.&cp.  Ergo  ex  def.  5.  huius  c eft  po* 
lus  circuli ; idem  dicas  de  pando  h,  in  quo  <U  fi- 
nit perpendicularis  cih  , fi  inttlligas  coone&i 
cum  m,l  extremis  line;  ml,  vel  cum  quibuilibet 
alijs.  * 

THEOR.  IV.  PROFOS.  VII. 

Si  i polo  circuli  ducatur  perpendicularis  ai 
planum  circuli] ^ hac  cadet  tn  centrum , 
eius^  produtta  cadet  tn  alterum 
polum. 

Sit  linea  «Q.quei  pundo  c cadat  in  qj>erpe&< 
dicuiaritcr*  Aflero  purMum  q,effeeii  culi  an- 
trum. 

T ran feaut  per  Qjqu; libet  linee , vt  rp,  8e  ali; 
plurime  > fed  h;c  pro  reliquis  futheiat  j connccti- 
turque  r.R,a^  cp^cumc  fit  polus  circuli  cx  defi- 
nitione cr.,8c  gp erunt  ;quales,&  confeqaenter 
perpendicularis  ex  o fuper  linea  qp  cadens  ex  9. 
Elementorum  diuidet  rcp  angulum  bifariam. 
Quare,  & bafim.vnde  ;qualis  erit  linea  rqp  iioc? 
qr  . Proptercaque  QjCrit  circuli  centrum  i cum, 
fiteodem  modo  poffit  probari  de  omnibus  alijs 
lineis . 

Probatura,  pars,  quod  tranfeat  quoque  per 
alium  polum . Quoniam  per  centr  um  circuli  tra* 
fit,  eftque ^perpendicularis  plano  circuli  tranfi- 
bit  quoque  per  centrum  fpbcr; ; quare  ex  propof. 
6.  huius  & per  alium  polum  trarxfibit . 


THEOR.  V.  PROPOS.  VIII. 

Si  in  Sphtra  ducatur  reHa  per  polos  alicuiuf 
circuli  i b*c  per  circuli , Cf  fphdfd 
centrum  tranfibit, 

PRobatur  red;  Mt»8f  mm  funt  equales , ficut, 
Scci,  61  GMjquia  ducuntur  i polis  ad  cir- 
cufercntiam  circuli  ex  dcf.p  huius ; lacus  vero 

uc 
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mc  eft  commune;  ergo  triangula  hmo  , «e  mlg 
qualia  ; quamobrem  eruat  quoque  equ iangula , 
vjide  bales  qm>  ql  tx  prop.  2 J.i.l»  in  triangulis 
Hqm  , Se  HQL^crum  {quales,  &r  ideo  &.adij  circuli 
erunt . 

Anguli  etiam  ad  «'{quales,  8c  ideo  redi . Qua- 
re hc  erit  perpendiculari»  quapropter  ex  Coroll. 
prop.  4.  huius, fpherj  per  centrum,  linea  bc  eoo* 
iungeos  polos  tranfibit  • 

COROLLARI  VM  . 

EX  omnibus  iftis  propof.  euidens  fit  : polo» 
duos  circuli , centrum  cius,  8e  fphf  r{  efle  m 
eadem  redaque  lioci  ad  planum  circuli  perpendi- 
culari ; quzcft  fpbfrf  diameter,  cum  tranfeat 
per  eius  ccnuum  . V nde  fi  perpendicularis  tran* 
feat  ptr  vnum  cx  di&is  pundis  tranfibit  «tiara 
per  reliqua  omnia ; ficut , 8e  qi  e tranfit  per  duo 
quaque  erit  perpcndicularis>&  per  alia  ttaolibit  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  IX. 

Viti  circuli  infpfhtr*  diametrum  inuenire . 

IN  circulo  Capte  fuperfictem  fphfrt  deferipto 
tria pundafignentur,8e accepti  circino  eo- 
rum diftantift  vnios  cuiufque  i duobus  ahjs»  no- 
tetur ai  pundi  a a b,  & ac  pundr  a i c,8r  bc  pun- 
di  aa  cj  dudfque  lineis  ab,  ac,  bc;  Ungis  bc,& 
ASjVtpotc  minoribus, due  perpendicularescD,AD; 
d pund  s a,  8e  c»  in  quibus  ac  bafis»  8r  maior  di- 
ftantia  tcrrmnat.exeant.&a  piido  o,in  quod  con- 
currunt ad  b ducatur  linea  , quam  aflirmo  efle  cir- 
culi diametrum  in  fpfcpra  dele  ripa . 

Probatur  • Quia  anguiu*  apud  c & a redus  eft» 
erunt  reliqui  tum  hu  u»  bcd» 
tum  ahcrins  » a d duobus  redis 
f quales  . Vnde  , fir  compofitl 
fimul  omnes  duobus  redi»  luat 
{ quales;  Ergo  ex  prop.xj  tcruj 
quatuor  puda  abcd  erunt  m cir? 
cumferentia  circuli  • Ducatur 
itaque  circulus,  quia  angulus  eft 
Kau.idc,*al«r*U.  Ergo  tnl.  temjeric 
in  femicirculo  i quare- iCDtrk  fenucirculu, . Er- 
ton  diameter  . Erit  aurem  dumeter  circuli, 
Uli,  qui  infphfti  e#,  (qualtt , qnod  triangulum 
au  C illi  triangalo>qui  io  circulo  fpbftico  fieret  lac 
«qualii  ob  {quales  »»,8r  > c,lf  *c  diftantiar, {qua- 
lia veri  triangula  io  (qualibus  peripherijs  {qua- 
lium circulorum  ncctlieeft  efle, cum  ob  (quales 
angulos,  fimilct , nempe  (qualium  numero  gra- 
duum, arcus  fini  (quales  cx  prop, ad.  tertij, 

corollarivm. 

Hinc  centrum  circuli  nullo  negotio  inuenic- 
mui;  dtuifui  enim  diameter  twariam  Ipfajn 
dabit  caprop.l.tcnij. 

PROBL.  II.  PROP.  X. 

Diametro  fphara  aqualem  lineam  imtenirt. 

Circulus  qulcumq;  io  fpbpradefcribatur  polo 
c ad  placitum  ele&o  in  fig.|pr.f.  A ex  prop. 
9.  cius  radius  reperiatur  qn,  qui  Iit  aj,  fle  erig*. 


SPHrERICORVM  PARS  I.  }<7 

tnr perpendicularis  ad,  affumota  verb diftantla 
poli  o a circuli  peripherta  «m 
centro  Btntcruallor.M  drferiba- 


tor  portio  circuli , que  fecct  ad 
in  d,&  ducatur  bd  ; deinde  ipfl 
m>  erigatur  a pnndo  b perpen- 
dkulmssc  j produraturque  da 
in  c.  & erit  dc  diametro  fph{r{ 
{qualis. 

Probatur  triangulum  cbd  eft 
{quale  triangulo  o m h 5 Ergo 
bafis  dc  eiit  {qualis  diametro 
bc:  Quod  vesbcRD  fit  {quale 
tria  gulo  chm  patet.  Nam  ab  eft 
{quali*  ipfi  QM^r  BDipficM  an- 
gulus vero  apuda  redas, vt  agu 
tus  ad  Qj  Ergo  vt  pr.feq.p.s.  arguam  triangulum 
ex  ti.pr  l.Uel.ABD  triangulo  cq^4  eft  {quale;  An- 
guluivcrb  totusC  anrcdu»  eft  itrgo  {qualis  redo 
m tone  Vnde,&r  parsaic  refidua  nfiuuo  qmh  erit 
{qualis  cum  qmg  , & alia  pars  anguli  m oftcofg 
fi  it  {quales  es  {qualitate  totius  trianguli  bad, 
triangulo qcu.  Anguli  verbapud  a,  & egredi 
fuat.&r  bafis  QM*bjfi  ab  {qualis  ex  effedione:  Va- 
de triangulum  quoq;  abc  ex  prop  17»  primi  trian- 
gulo qhm  erit  {quale  ; ideoque  totum  triangulum 
dcb  toti  chm  erit  cqu->le,cu  partes  vnins  panibus 
alterius  oftenf{  fint  {quales  • V nde,  & bafis  CD 
bafi,  & diametro  fph{  r{  cu  {qualis  eru  • 

expensio  m: 

Dt  cir  culti  maximis,  O' minoribus 

CVm  prarcipuus  fcopus  huius  tradatus  fit  de 
circulorum  iaterfedionibus  agere ; vtpoce, 
quia  earu  cognitio  ad  rrigoaometriam  fit  omni- 
no neceflaria;  pnusdeipfif  circulis  ageodum  eft. 
Ce  eorum  natura icrutanda,vt  inde  ipforum  fcdio- 
aes  inuiccm  agnofcamuS  • 

THEOR.  I.  PROP.  XK 

Circulorum,  qui  in  fpharafunt  illi  maximi 
funt,  qui  per  fpharx  centrum  ducuntur ; 
v£quales  , qui  aqua  liter  dijlant  i cen- 
tro,Minores,  qui  longiiisremouentur . 

PRobatur  prima  pari : Nam  fit  circnlua  <bcd 
per  centrum  du3us,  8r  bvih  non  per  cen- 
trum dudui . Dico  dhU,m  per  i currum  ege  «wio- 
rew,coniHHflii  enim  coram  centris  »v,  ducatur  fc- 
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it* 

Probitar  . Quoniam  triangulam  pfv  eft  re- 
ftangulum,  maior  erit  bafis  pf,  quolibet  latere» 
vt  vf  , qui  femidia  meter  eft,  vtpote  oppofita  late- 
ri maiori  ex  propof.18.  primi : Sed  bafis  eft  «qua- 
lis  line*  pb,  vtpote  femidiametri : Ergo  femidia- 
meter  ip  eft  maior  femidiametro  vf  . Ergo,& 
circulus  maior*  & fic  potpft  fieri  dcmonftratio  de 
quolibet  alio . N 

Si  verodiftent  a centro  fphfr*  «qualiter  dico 
circulos  fore  *quales»qu*  eft  fecunda  pars  . Nara 
cum pvf, & lop  fintre&agula  exii,  fecundi  ha- 
bebunt quadrata  bafis  «qualia  duobus  quadratis 
laterum  : Sedbafesfunt  «quales  > vtpote  radij. 
Ergo,  Se  Ipfarum  quadrata  . Quare  , & quadrata 
laterum  nimirum  lacerfi  ol,&  lp  fimul  quadratis 
laterum  pv,&vf  fimul : fed  perpendiculares  lp. 
Se  pv  pr*fupponuntur  «quales  : Ergo,  Se  eorum 
quadrata:  vnde,&  refidua quadrata  ol,  Se  vf  re- 
manebunt «qualia : Verum  quadrata  *qualia  ha- 
bent latera  «qualia . Ergo  latera  , & fimul  radi/ 
OL»  &vf  erunt  «quales  . Ergo  , 8 c circuli  quo- 
rum funt  radij  erunt  «quales  , 


prob.  tertia  pars,  quod  ille  circulas  fit  minor» 
qui  magis  remouetur  1 centro  fph(r( . Nam  cdn» 
fempcr,  vt  femidiametri  fph?r«,befes  fint  «qua- 
les quadrata  bafium  ipfarum , Se  IJeo  laterum  fi- 
mul fumptorum,  vt  pnus  erunt  «qualia  : fed  mo- 
do ponitur  maius  V.  g.  »v,quamPL  . Ergo,& 
quadratum  rv  erit  maius, quam  lateris  pl.  Se  con- 
fequenter  quadratum  VF  minus,  quam  ol  lateris  : 
Quare,  Se  latus  iofum  , radiufquc  vf,  erit  minus, 
quam  IatuS  OL,  fimulque  radius  : Ergo,  vt  circu- 
lus eius  radij  vf  minoris, minor  erit ; , 

COROLLARIVM 

Hinc  potes  deducere propofitionem efle  In- 
telligendam  inuerfo  modo, nempe  maximos 
circulos  etiam  per  fph(  r«  centrum  tranfire;fqua- 
les  (qualiter  diftare  a centro, Se  minores  magis  ab 
eoremoueri:  Nam  fi  iftf  propofitiones  inuerf* 
noneflent  ver*, nec  ill(dirc&*  ver*  forent;  vt 
patet  coofideranti . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XII. 

In  circulo  nueximi  circuli  mutuo  fc  fccant 
bifarium . 

Sint  duo  circuli  maximi  injfphf  ra  cbad,&raqd. 
D eo  cotfefecare  in  duas  partes  <rf ualet  • 
Probatur . Nam  tranfeunt  ambo,  cum  fint  ma- 
ximi ex  ante  ced.  per  fphcrj  centrum,  quare  fphe- 
r*  centrum  erit  centrum  vtriufquc  circuli:  non 


autem  eflet  centrum  vtr!ufque,nifi  fie  In  eommu- 
ni  eorum  concurfu , feu  fedione  da  t quare  da 
tranfibit  per  centrum  vtrtufque  circuli . Ergo 
erit  diameter : ergo  ea  feftio  circulos  maximos 
ambos,  vt  diametri  proprium  eft  ex  dcf.17.Ki  .cl. 
tradi.  4.  bifariam  fecabit . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XIII. 

Circuli  fc  mutui  ex  *quo  partientes  funt 
maximi  • 

PRobatur  . Nam  ex  pr*ced.  eorum  fe&io  ad 
tranfibit, cum  fit  diameter, per  vtriufque  cen- 
tra . Ergo  centra  erunt  in  vtroqae  radem : quare, 
& eadem,  quod  centrum  fpher*  in  p:  alioquin,  (i 
efient  extra  p m n;  linea,qu*  per  ambo  tranfirct 
punfta  n,  &r  p,  & pertingeret  vfque  ad  circumfe- 
fimtiam,tum  fphene.  tum  circuli,qu«eft  eaJcm» 
aut  eflet  «qualiter  diuifa  in  n . Ergo  non  eflet  m 
P » &r  fic  fuperficies  fphf  r*  non  «quidiftarct  i fuo 
centro,  aut  eflet  «qualiter  diufta  m p : Ergo  noa 
In  « centro  circuli,  vt  fingitur , & fic  r.n,&  nq^ 
qui  finguntur  femidiametri  non  eflVrit  verd  ta- 
les, cum  non  eflent  «quales  : ideoque  maximi  ex 
II.  h.  cum  eorum  centrum  fie  Idein,  ac  fphfrf . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XiV. 

Si  in  fphetra  maximus  circulus  circulum 
quemlibet  fecet  ad  angulos  re  flos > etiam 
bifariam  illum fecat,  &•  per  polos. 

Sit  circulus  maximus  In  fphera  rd>q.,  qui  fe- 
cet quemcumque  ox  orthogonaiitrr,  dico, 
epu\A  per  polos  cum  fecatt&  b'f<tr\jm . 

Ducatur  in  eo  plano ortfiogonaJi  LirQ.a  retro 
p fphprz  perpendicularis  lp  planooxM  Y;hfc  tran- 
fibit  ex  Coroil.  propof  4.  per  centrum  L circuli 
CSX , fiue  maximi,  fiiie  non  maximi , Se  per  polos 
UQ..  Ergo  etiam  planum,  in  quo  perpen  Jicuiaris 
dft;  nempe  fuperficies  circuli  maximi  rdqa  per 
polos,  Se  per  centrum  tranfibit,  quare  planorum 
maximi , & alterius  circulo  concurfus.  Se  fe&lo 
ym  fiet  in  centro  l , linea  itaque  fcdionis  ym  per 
alterius  cuiufcumqne  centrum  tranfibit  . Ergo 
erit  diameter  eius  i ergo  dluidct  ipfum  qucmcum- 
que  bifariam  ex  dcf.iy.lib.i.el. 

COROLLARIVM  ; 

Hinc  eft,  quod  etiam  inuersd  propofitlo  intel- 
ligendafic.  Nempe  circulum  maximum  per 
polos  cuiuflibet  alterius  tranfeuntem  bitartam.&r 
orthogonahter  ilium  fecare;  quod  tunc  hoca  rc^ 
in  maximo  per  polos  R,  & q dutia  fit  perpendicu- 
laris, Se  per  centrum  alterius  tranfeat  cx  Coroil. 
propof. 8.  quare,  Se  fuperficies  r. aqjj  perpendi- 
cularis erit  ex  1 j.  propof.  trad.  xi.Se  fcdionera 
efiiciet  radium  . 

Item  per  polos  , Se  orthogonaliter,&  bifariam 
non  maximum  ox  fecantem,  maximum  circulum 
cfle ; Quia  diameter,  vel  orthogon aliter,  vel  bifa- 
riam fceantis  roqa  ductus  per  polos  alterius  non 
maximi  ox,vel  per  centrum  L;etiam  per  centrum 
(pherz  tranfibit  ex  Coroil.  propof.8.  huius,  8e 
confequenter  erit  diameter  circuli  maximi  cx 
prop.11.  huius . 


CO. 
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COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  ed , qubd  poli  alicuius  circuli 
maximi  ab  eo  quadrante  dident  . Nam  fit 
ciruulus  dcba,  qm  fececur  bifariam  a circulo 
per  polos  Q^;lgitur  cqBerit  femicircu- 
lus  . At  polus  arqualjter  didat  a circulo  , cutus 
ed polus  defin.  poli.  Ergo  dimidio  femicirculo 
idest  quadrate  qb,  vel  qc  didabit, & fic  de  quoeuq; 
aliocirculo  dicetur,  qm  per  polum  Q^tranfeat. 
Quamobrem  vndequaque  periphcrla  CABDa  polo 
(^quadrante  didabit  . Vndevcra  etiam  erit  con- 
tieria  propof.  quod  fi  peripheria  alicuius  circuli  a 
polis  fuis  quadrante  dtdet,  illa  fit  peripheria 
maximi  circuli.  Nam  fi  cabd  circulus  fecat  R.CQJ 
circulum  fccantem  per  polum  fuumin  didantiam 
quadrantis  cq^»  &<i.Befunt  duo  quadrantes  cq^. 
H e QB,femicirculus  . Vnde  bifariam  quoque  cir- 
culum maximum  B-CQB^fecabit ; quarejCum&ipfe 
abdc  fecetur  bifariam  » quod  lecetur  orthogoiu- 
Jiter  ex  fl.  huius  . Ergo  erit  circulus  maximus  ex 
l).  huius  circulus  abdc  . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XV. 

Maximus  circulus '9  fi  per  polos  alttrius 
maximi  tranfeat , O*  iflc  per 
polos  illius  iranfibtt . 

Sit  circulus  maximus  CBDA,  qui  tranfeat  circuli 
maximi  R.aqd per  polos  B,c.  Dico,  & hunc 
RADQj>er  polos  illius  jl,q^  tranfire. 

Probatur.  Nam,  li  db  ac  per  polos  circuli  ra 
Qpcranlic  . Ergo  reckus  cd  ex  Coroll.  propof. 
przccd.  Ergo,  & idc  ra  Derectus  erit : V ode  per 
polos  eius  tranfibic  ex  propof.  14. 

COROLLARIVM. 

COIlige . Quod  fi  duo  maximi  circuli  ha- 
beant in  eodem  circulo  maximo  polos,  qudd 
inuiccm  fe  fecabunt , & fedio  mutua  i circulo  , 
in  quo  polos  habent  didabit  quadrante.  Nam 
etiam  circulus  V.  g*  b-cqb  habebit  polum  in  cir- 
culis CA£D,&  R.AQp,qUI  iu  ipfo  in  Rqjfc  cb  polos 
habent,  tdcoquc  habebit  111  loco  communi  vtnfq; 
qux  ed  fedio  a , & d,  cumque  poli  dident  per 
quadrante  a fedione»idcoc,&*R,ii,Q^circuli  Rcqb 
punda  a ledione  a quadiante  dillabunt  j ficut,  6e 
a d . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVI. 

Punclo  dato  in  fphanca  fuperficie  ex  ‘dato 
diametro  jpbeera.  circulum  diferibere 
maximum . 

Circa  diametrum  datum  deferibatur  circulus 
leorfim,  qui  erit  xqualis  circulo  maximo  in 
fphgTadefcnbcndo,  quem  diuidemus  in  quatuor 
quadrantes,  & vmus  quadrantis  aflumpto  inter- 
uallo  R C dato  pundo  R.  dcfcnbemus  circulum 
a ico , quem  aio  effe  max.mum  . 

illeert  circulus  maximus , quia  polis  fuis  per 
quadrantem  vodique  didat  exCoroll.B.  prop.4J. 
icd  hunc  duximus  quaJrantc  circuli  didantem. 
Ergo  clk  circulus  maximus  • 


PROBL.  II.  PROPOS.  XVII* 

Per  duo  puntta  data  circulum  maximum 
deferibere  dato  circulo  abejuo 
maximo . 

FAdo  polo  in  ipfis  pundis  V.  g.  r , 8e  c in- 
teruallo  circuli  maximi  alicuius  dati  a fuo 
polo,  ducantur  duo  circuli , vt  raqd,  Se  cbad 
illi  enim  erunt  maximi,  co  quia  omnes  maximi 
fine  xquales , quod  habeant  pro  diametro  ipfum 
fphjrz  diametrum  : demde  fado  polo  in  commu- 
ni eorum  iuterfcdione  V.g.  in  a eodem  inter- 
uallo  ducatur  circulus*  Nam  hic  tranfibic  per  r 
& c punda  data,&  erit  maximus  • 

Probator.  Nam  quod  fit  maximus  patet . In. 
teruallo  enim  circuli  maximi  dudus  ed,  quod  ve- 
ro tranfeat  per  duo  punda  data . 

Probatur  . Quia  circulorum  primo  dudorum 
r.aqd,cbad  comunc  pundum  ed  a ia  quo  fe  fc- 
cant.  Ergo  ibi  fado  polo  ex  prop.lf.  circulus 
dudus  tranfibic  per  polos  amborum,  fed  punda 
data  R.,&r  c fun  t amborum  poli . Ergo  per  ea  cir- 
lus  tranfibit . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XVIII. 

Cuiuslibet  circuli  in  fphxra  dati  polum 
t nue  n ire . 

E Ledis  In  circulo  eihf  duobus  pundis  h,i  di- 
uidatur  bifariam  ex  $4.  tertij  vterque  arcus 
hei,&  hfi  inE,&  F,perq;  ex  prfc.agatur  circulas 
maximus  rcqb  . Diuidatur  autem  intercepta  cir- 
cumferentia inter  e , & F bifariam  in  z i & erit 
in  diul/iohc  circuli  polut  z . 

Probatur.  Quia  circulus  dudus  rcqb  fecat 
datum  heif  ec  condrudione  bTariam  . Ergo  cx 
propof.i?.  ttanfit  per  eius  polos,  8e  poli  funtia 
ipfo;  fed  polus  arquididac  a circumferentia  fui 
circuli . Ergo  erit  in  medituiio  z , fic  enim  equd 
didabit  ab  e,  &r  f . 

E X P E N S I O III. 

D:  circulis  minoribus  paralielis  . 

SPeclalem  merentur  expenfionem  circuli  paral- 
leli, vtpote  illi , qui  diurni  motus  in  Ccelo 
quardam  quoad  fenfum  vedlgia  funt,&  eorum  co- 
gnitio, tuin  fphcricp c$ ledi  Oodrioar,  tum  fcian- 
therice  prarcipue  inferuiat . 

THEOR.  I.  PROPOS/ XIX. 

In  fphxid  paralleli  circuli  c*rU  eofdem 
polos  funt . 

Sint  in  fphgra  abcdef 
paralleli  BC,  Se  DB  , 
Dico  eos  e/ie  circa  eofdem 
polos  . 

Sint  enim  poli  circuli 
BC  pundum  a*&  f , con- 
nedantur  linea  af  , qu* 
tranfi- 
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TRACTAT  V S XXIII. 


i‘o 

tranfibit  per  centrum  fphae rar  ex  huius  propof.  8. 
cum  ergo  circuli  przfupponantur  paralleli  erit 
perpendicularis  ad  circulum  de.  Vnde  per  eius 
polos  tranfibit  ex  Coroll.  expenf.j. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XX. 

In  fpbara  circuli,  qui  funt  cire a eosdem 
polos , funt  paralleli. 

Sit  eadem  fphzra  abbfcd,  circaque  eofdem 
polos  a,  & f fiat  duo  circuli  bc.&  de  . Di- 
co efje  parallelos  . 

Probatur  . Nam  ex  Coroli.  propof.8.  per  cen- 
trum amborum  tranfibit  linea  a*  eofdem  polos 
communes  conne&ensj  quare  erit  ad  nrofque 
perpendicularis.  Vnde  erunt  illi  circuli  paralleli. 


THEOR.  III-  PROPOS.  XXI. 

In  fpbara  non  funt  plures  circuli  aquile; , 
&•  paralleli , quam  duo. 

Sint  In  fphzra  , fi  fieri  poteft,  plures  circuli 
zquales  , fir  paralleli  , quam  duo  cb,qp,ed, 
connc&anturque  eorum 
poli  reda  af  ; quz  tran- 
fibit  pcc  i centrum  fph^* 
tx  % 8e  per  o,  k,  l.  centra 
circuloru  ex  19  h.Sr  quia 
aequales  ponutur,  «quali- 
ter diibbunt  a centro  ex 
propof.i  1.  Vnde  ex  det*. 
7.  perpendiculares  eruat 
zquales . Aqualis  igitur  erit  perpendicularis  ti 
perpendiculari  Li,quod  die  nequit,  pars  enim  to- 
ti zquaretur . 


TRACTATVS  XXIII- 


PARS  SECVNDA. 


De  interjectionibus  maximorum  circulorum  i nui  c em  • 

Rjgonometriatad  euitandas  fallacias  penitus  neccflarium  cft  agno- 
fccrc  genericas  triangulorum  fpha:ricorum  proprietates  , tam 
quoad  latera,  tum  quoad  angulos  , de  quibus  primo  egit  Me* 
nelaus,  & poft  ipfura  Gebrus  Maurolycus,  Copcrnicus  Rcgio- 
montanus,  & alij,quam  p'urimi:  fed  nos, qua:  do&rina: trigo- 
nometrica:  fphsricz  dcfcruiunc,  tantummodo  adfcrcraus  . 


E X P E.N  S I O I.  - 

De  princiftjs. 

INterfediones  maximorum  circulorum  in  fu- 
petficie  fphzr*  omnimoda  eflformant  triangu- 
la, 8f  protfus  eorundem  generum,  qu*  line*  re- 
&x  , fe  inuiccm  fecandocfiiclunt  ; vnde  hic  , Ite 
Scalena  triangula, & Ifofcclla,&r  Amblygonia 
Oxigonia,  ArRe&ingula  admittuntur,  quorum 
definitiones  iamexhibit*  funt  > vnde  reliquas  ad- 
feremus . 

D E F I N I T I O I. 

Triangulum  fphxricum  efl  quod  tribus  arcubus 
maximorum  circulorum  fc  Ihitrfcmntibut  conti- 
netur. 

DEFINITIO  II. 

ANguli  fpharici  m en  fur  a tfl  arcus  maximi  cir- 
culi , cuius  polus  efl  tti  ipfo  angulo  duorum  ar- 
mum f quos  fecat  • 


DEFINITIO  III. 

A legulus  fpbaricus  efl,  quem  in  fpbara  fuper- 
ficie  duo  arcus  maximorum  circulorum  fc  mu- 
tuo fetantes  coutineut . 

DEFINITIO  IV. 

A legulus  vero  re  Rus,  quem  duo  arcas  circulorum 
maximorum  ortbogoualitcr  fe  fetantium  con- 
tinent. 

DEFINITIO  V. 

Cotus  vero  > qui  minor,  obtufus,  qui  malo * re- 
flo efl  . 

LEMMA  I.  PROP.  I. 

Datis  duobus  arcubus  maximorum  circulo- 
rum,quorum  neuter  fcmicnculo  maior  fit, 
de  maiori  aqualem  minori  portionem  ab 
fcindere . 

HOc  Gt  .{Tumendo  fubccnfam  ab  squalem 
fubtcnfe  arcui  minoris , & applicando  il- 
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l*tn  areo!  maiori  a eo,  vt  iit  ACjarcus  enim, quem 

(obtendit,  erit  arqualis  minori  arcus  ab.  THEOR-  III.  PROPOS.  IV. 

Probatur  , Omnes  enim  circuli  maximi  funt 


arquales  j Vndeex  *.  lib.j.  auferent  fubtenfse  in- 
vicem rquaies  arcus  sexuales  ab,  8c  ac, 

i 

E X P E N S I O II.  , 

De  angulis  triangulorum  fpharicaruml 

ANtequam  de  teri»  triangulis  pertra&emue 
angulo»  Ipfot  fcorfim  breulter  opus  eft 
confiderarc. 

THEOR.  I.  PROPOS.  n: 

Duo  circuli  maximi  mutuo  ft  fecantts  con- 
tinent duos  angulos  inter fe aquales. 

Sint  circuli  maximi  Aeol.Sr  AeoL.qul  fe  Interi 
fecent  in  d,  Se  a,  ducaturque  polo  o , rei  a* 
circulus  maximus  sctolL.  Dico  angulum  MAC 
efe  aqualem  angulo  bdc  . w - J 

r • u K ll'  >-■  ■ > 


Prabatur  ^ Qut  a eodem  arcu  k ex  defirn*.  m£- 
furantur,  qui  eft  arcus  circuli  maximi  In  angulis 
a,  & D polos  habentis  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  III, 

Si  duo  arcus  maximorum  circulorum  fe 
mutui  fccuerinti  angulos  ad  verticem 
aquales  inter  fe  efficient . 

Dico  angnloi  ad  rertieem  n nimirum  otu,& 
Hf  r aijtialtt  effe  Meem,  ficut,  & 
pariter  ad  verticem  e elfe  xqualri . 

Probatur  . Deptimis  cbm,  Sthif,  arcustnla» 
qni  poto  E menfurant  illos  «r.StcMfunt  jquElti, 
ergo.  Se  przdiai  anguli  erunt  xquale* . 

Probatur  autem  arcua  effe  atquatea ; nam  Mna 
«tt  femieircutuj,  ficut.  St  cmc , Ergo  funt  «pa- 
lea iftf  ponionca,  vtpote  femicirculi  .■  Aufer  lar 
portionem  communem ; Remanebumqae  xqua- 
Ica  gm, ScrH.  Sic  de  alijs  dunbus  argumentum 
texitur j funt  enim  femicirculi  emo,  Se  hgm t 
Aufer  gm  arcum  communem , Se  remanebunt  ar- 
cu» gh.  St  r»,  quibua  mcnlutantur  anguli  geh,  te 
Mir,  xquualea:  Quare,  Se  anguli  erunt  aquale», 
cum  eorum  menfura,  qui  funt  arcu»  maximi  ex 
fotum  iaucrfedione  durii  cx  defis.  fint  srqualc» , 


Arcus  fuper  arcum  infi(lens  angulos , aut 
re  flos,  aut  duobus  retiis  aquales 
efficit. 

S Vper  cef arcum  infiflat  arcas  i*m  l Dico /ii 
tere  aut  duos  angults  retlos,  aut  duobus  redit 
aquales . 

^ Probator  • Nam  iit  perpendicularis*  certum 
duos  re&os  angulos  efficere . Si  re rb  non  fit,  vt 
datus  arcus  i tunc  omv  erit  femlcirculus  nimirum 
sequiiulens  duobus  redis , eftque  menfura  angu- 
lorum, quos  Infifiens  io  e facit  ex  def.  a:,  vtpote 
dudusapoloE.  Ergo,  Sr  anguli  cem,&fem  *-  __ 
quiualebunt  duobus  redis  • 

THEOR.  IV.  PROP.  V. 

Cuiufcumcjuc  trianguli  fpbtrici  tres  anguli 
funt  duobus  retiis  maiores . 

fpRobatur.  Tres  anguli  culufcumque  trian* 

I guli  r<d»Iin*i  funt  duobus  redis  arquales: 
Quare  fi  tribus  arcubus  fe  internecantibus  ab, 
&bc,8cca  fubteddamus  tres  lineas  ille  efficient 
tres  angulos  duobus  redis  arquales  ; fed  arcus  fu- 
pertenfi  magis  deifeunt  ad  inuicem,  8e  maiorem 
angulum  efficiunt . Ergo  tres  arcus  efficient  tres 
angulos  duobus  redis  maiores . 

Quod  autem  arcus  faciat  maiorem  angulum  Ini 
dphera.  Quam  linea  fubtenfa  patet : Quia  quod, 
libet  planu  circuli  maximi  tranfit  per  axem  fphp- 
r*.  Ergo  quodlibet  in  eius  fuperficie  lignatum 
pundum  quantb  magis  remonetur  ab  axe,  tantb 
magis  remouetar  abaJio  in  peripheria  fimiliter 
lignato alterius  circuli.  Ergo  pundum  s alicu- 
ius fubtenfz  ab  minus  rcmouebitur  i t pundo 
alterius  fubtenfae  CA»quam  v in  peripherijs 
punda  fignata,  qua:  magis  remonentur  ab  axe 
da,  quam  s,  & T . 

THEOR.  V.  PROPOS.  VI. 


Angulus  quicumque  fpharicus  eft  angulus 
inclinationis  planorum . 


Probator.  Quia  angulue  axe  fipheriai»  men- 
furator  arcu  At  circuli  axd,  ad  vcrofque  perpen- 
dicularia: fed  angulu»  ace  inclinationis  planoru 
ex  Cor. a.  prop  4.  Traft.a».  menfuratuc  eodem 
ateu.  Ergo  eft  idem  angulue. 

Z.  THEQR. 
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THEOR.  VI.  PROP.  VII. 

Si  anguli  [pluria  fint  ■ quales,  etiam  an- 
guli fubtenfarum  erum  aquales  : fi 
maiores  , &"  anguli  fubtenfarum  erunt 
• maiores  : Si  minores  tales  > <y  anguli 
fubtenfa  rum  erunt . 


tvs  xxru. 

ob  angulo,  re&os  ad  N.Sro.Sf  aqualia  crura  I.O, 
&’  nk,  Se  angulos  ad  x,  Se  f «quales  . Quare  rur- 
fdsLN  «quabitur  cruri  MOj  fed  eros  lo  «quatur 
cruri  on  angulus  ver6  toi  eft  ma  or  angulo  vno 
ex  hypothefi,ergo,& bafismb.fi  to  ex  pronof. 
lj.lib.1.  Elem.  ideoqj  angulus  fei  angulo  hkg  . 

Et  idem  dicas  fi  fit  minor  inclinationis  plano, 
rum  angulus . 

COROLLARIVM. 


Sine  a nguli  rsx,  Se  a xc  fyher ici  «quales , dico 
fubrenfas  MIC,  8e  cc  facere  angulos  apud  k 
fubtenfis  arcubus  pr«didis  «qualibus  te,  Se  ei 
apud  e «quales  in  fig.  parte  fioiftra . 

Prob.  Nam,  fi  anguli  fphfrici  funt  equales , 
ex  6 h.  & anguli 
Inclinationis  pla- 
norum erfit squa- 
let. Ducantur  er- 
ga perpendicula- 
res ab  ladinterfe- 
dionem  planorum 
Ino.  & ab  hoc  pii- 
do  o,  alia  norma- 
lis MO  . Sic  duca- 
tur normalis  cn 
ab  arcu  o k j qtli 
«quatur  arcui  ii 
Se  rorfus  alia  normalis  nv,^  ducantur  cl,  Se  Ht 
facientes  triangula  lng  , & m°  i - 

Progrell.  i.  Anguli  itaque  inclinationis  pla- 
norum erunt  eno»  Se  moi,  fic  te,  Se  vx  erunt  ar- 
cus «quales,  cum  finus  perfi  *o,Se  nk,  vtpote  ar- 
cubus «qualibus  gk,  Se  sr  fubtenfi  equftur  $ Chm 
ergo  etiam  kh  srcus  fit  «qualis  arcui  fb,  vt  fuppo- 
nitur, remanebunt  TFj&HV  arcus  arquales ,&r  pro- 
tercavxH,&  tep  anguli  ad  peripheriam  «quali- 
us arcubus  vh,  8e  pt  infiflentes  erunt  «quale*  . 
Progrefl".  a.  C&m autem fie  angulus  vkn  ?que- 
tur  angulo  TEO,quhd  finus  red»  vh,  Se  T©*qua- 
liu  arcuum  te ,S(  vx  finr  «quale*. Se  kn , Se  oe  fint 
quoque  «quales  ; anguli  veri  ad  k , Se  o ex  effe- 
d one  redi»  totum  triangulum  vkn  toti  teo  ae- 
quabitur 8e  ideo  anguli  vkn  f Se  teo  «quabun- 
tur : Aufer  itaque  ab  «qualibus  vkn,  Se  teo  an- 
gulos iam  oftenfos «quale*  vkh,&fit,&:  reliqui^ 
«quales  reflabunt  lkn,  8r  meo  . 

Progrefl*.  Qaamobrem  cum  iot,&  knv  fint 
anguli  redi,  Se  anguli  predsdi  apud  x,  Se  e «qua- 
les, St  kn,&  oe  bales  «quales;  etiam  ex  prop.*7. 
lib.t . Elem  triangula  erunt  «qualia  moe  , Se  lkn 
erunt  «qualia,  Se  ideo  crus  nl  cruri  mo  . Sed  etia 
ng  «quatur  cruri  oi , Se  anguli  moI,  & lng  often- 
^ funt  «quales , vtpote  inclmarionii  planorum  , 
igitur  bafisquoq,*GL  «quatur  bafi  MI  ex  )l.I-l.el. 

Progr.  4.  Sed  tam  em  «quatur  cruri  i x ex 
progr.j.  Se  cx  ipfi  ei  , vc  fubtenle  «qualibus  ar- 
cubus , ex  hjrpothcfi . Ergo  triangula  mei,  Se  lxg 
erunt  «qualia  , cum  habeant  latera  «qualia 
quodisbet  Tuo  correfpondenti;  quare  etiam  angu- 
Ji  lubtcnfarum  hkg,  8c  fei  «quales  erunt . 

Probatur  fecunda  pars . Nam,  fi  angulus  fphf- 
xicusLKc,  & ideo  inclinationis  planorum  lng 
efl  maior  angulo  fpfrico  mei,  vel  moi  planorum. 
Se  tamen  fit  «qualis  arcus  i*  arcui  cx,  & hk  arcui 
ep,  erit  fidos  verfus  kn  «qualis  fiouios  ,Set*Q 
redf  ot,fic  Vn  red?  TO  «qualis, & arcus  vx  arcui 
TE,  vnde  angulus  hkv  angulo  tef  «qualis. 
JEodcmq;  modo  vkh  erit  «quale  triangulo  Tio 


T^Ropof.etia  intelligitur  conuerfa, nempe  angu- 
I IoS  fubtenfarum  «quales  cqualiu  facere  angu- 
lo# inclinationis  planorum,  Se  iphfricos  «quales. 

Sic  fuppofitis  HXG  , Se  pe*  «qualibus  fadf  «a- 
dem  conftrudlone  triangula  vkn,  Sttoe erunt 
«qualia  ratione  predida , fleut,  Se  triangula  cxn, 
8r  eoi  . Et  ideo  crura  xc,  Se  e i , nec  non.  Se  crura 
JE  ficut  , Se  anguli  nxv,  Se  oet  , a quibus 
lati  «quales  anguli  vkh,  8e  pet  reflarent  «qua- 
les angui»  nxl.  & cem.  Se  «quales  quoque  redi 
apudo,  &N,  Se  crura  nk;  oe  «qualia:  Vnde  ex 
pron  17.1.1.  Elem.  fquaiia  quoque  triangula  nhi, 
& OEM  proptexeaque,  Se  crura  ipforum  xl,  8f  EMI 
Se  hinc  triangula  lgk,  & eim  ob  crura  xc,  8r  e i I 
ficut  xl  , & em  «qualia.  Se  angulos  txc  , Se  MSI 
ex  thefi  «quales  . Quare  etiam  barescL,&  tM 
«quales.  Et  ideo  quoque  triangula  NLG , Se  mio 
ob  tria  crura  tribus  fquaiia  . fiquidemNL*  Se  om 
ob  triangulorum  nlk.  Se  eom  «qualitati  fquaiia 
funt  ficut,  & ob  eandem  of.i,  8e  hkg  trlangulora 
«qualitatem zquantur  oi,&  NO,at  bafes  gl,  Se  IH 
oftenf*  funt  «qua  es  . Ideo  triangulorum  oim  t8e 
cnl  «qualitatem  fquales  erunt  anguli  lng,  A'  moI 
inclinationis  planorum, & ideo  fpherici . Et  idem 
dicas  li  fiat,  rei  maiores,  vel  minores  inuicem  an- 
guli fubtenfarum,  nam  tales  erunt,  Se  fphfrid  . 

EXPENSIO  III. 

Dc  lateribus  triangulorum  fpbttrkoruM,zr 
eorum  fubtenjis . 

L A teri  triangulorum  fphericorum  fiagularet 
quafdam  proprietates  obtinent , quas  latera 
rcdillneorumnon  habentj  aut  faltem  non  eodem 
modo ; quare  oportet  agnofccre , in  quibus  con- 
ueniant,  aut  ab  cis  difconucalant . 

THEOR.  I.  PROPOS.  VIII. 

In  omni  triangulo  fpbtcrico  latus  tjUoJcUmt^ 
minus  eft  femicirculo . 

PRob.  In  fig.pr-a . duo  Utera  oc , 8r  d«  cuiuf- 
cumque  trianguli  V.  g.  BDC,produda  tan- 
dem conuement  in  femicirculo  apud  a,  cum  fint 
arcus  maximorum  circulorum  ; qui  in  fphfra  cx 
prop.il.  przced.  partis  fc  bifariam fecant  ? Ergo 
latera  trianguli  fcorfim  fumpu  minora  erunt  (c- 
mkirculo . 


m 

THEOR. 


j by  Google 


SPH^ERICOrVM  pars  ii. 


& 


THEOR.  II.  PROPOS.  IX. 

In  omni  triangulo  fph trico  duo  Utera  tertio 
. funt  maiora  quomodocumque 


* \ T Am  fi  maiora  no  funt,m£furata  fuper  latus 
i N en,  quod  V*g.  ponitur  maius  in  triangu- 
lo nbe,  i pium  atquabunt;  ita  vt  pars  ipfius  lateris 
en, que  V.g.fit  on  ^quet  latus  nb,  altera  Eoequee 
ktus  Er. , ducantur  circuli  artus  minoris  op  cen- 
tro ipto  angulo  n,  interuallo  vero  latere  on  , & 
deinde  alter  cQjrentro  e interuallo  crure  eo,  ifti 
circuli  fe  deberent  tangere  in  o;  &rurfusin  b 
ctim  fine  menfure  laterum  bn  , 8c  »e  : qubdeft 
impolfibile  ex  propof.  J.  terti)  Euclid. 

TaHEOR.  IU.  PROPOS.  X. 

In  omni  triangulo  fphtrico  tria  Utera  fimulf 
minora  funt’ integro  circulo  maximo  . 

* T)  Robatur . Sint  latera  kmn,&  xgb  connenien. 
i tia  in  K.&r  latere  bn  terminata , & faciant 

triangulum  knb  , fi  producantur  coibunt  in  e,  & 
facient  femicirculos  km£,&  xr,E;8rrrianguIum  re- 
liquum lbs  . Sed  huius  trianguli  latera  duo  en, 
8c  eb  funt  maiora  crure  bn  ex  prfe.  Ergo  fi  adJa- 
mus  reliquis  cruribus  alterius  trianguli , nempe 


cruri  kmn,  8?  cruri  kgb  erunt  fimul  hccquatuor 
tribus  kmn  , & kcB,  & nb  trianguli  propofiti  knb 
cruribus  maiora:  Sed  hjc  crura  quatuor  faciunt 
duos  femicirculos.-Ergo  tria  crura  cliiufiibet  tria* 
guli  funt  minora  duobus  femicirculis,  ideft  inte- 
gro circulo. 

EXPENSIO  IV. 

./  . 

De  angulorum , laterumqu:  mutui  depen- 
denti* , (r  relatione  generica  . 

Vlfi*  proprietatibus  aliguot.ttim  laterum,  tum 
angulorum  fecundum  fe. incipimus  angulos 
laseribus  conferto  genetice. « deinde  in  ferjuen- 
ribus  cotum  fpccificam  dependentiam  agnofea- 

mus . 


THEOR.  I.  PROP.  XI. 

Si  duo  triangula  fpharic*  angulum  angulo 
aqualem  obtineant,  crufqi  vnum  vni,  al- 
terum alteri  aquale, etiam  bafem  aqua- 
li fuktenfam  angulo  aqualem  obtinebunt, 
crunlq;  aquaha  Inuicem. 

*C  fnc  ^uo  triangula  fpherica  .ne,  & zyx.gup 
angulum  £ angulo  x pqualem  habeam.crufq; 
en  crur  yx,  6e  be  cruri  zx  zquale  . Dico  e/tam 
bafm  bn  bajizv  fore  « qualem,  & ideo  tr  ungui  'a  in - 
uicrn  efic  *qu*lia . 


Probatur  . Nam  fubrenff  eandem  angulnm  re* 
diliqeum  habebunt  ex  propof.7.  huius  , 8e  tub-* 
tenfa  be,  ex  pronof.JJ.  tertij  erit  fqualis  fubtenff 
zx,ne  fubtenfe  yx  . Ergo  ex  propof  ia.  lib.r. 
el ement,  etiambafis  reda  fabtenfa  bn,  crit^qua- 
lis  rc&$  fubtenf?  zy  : Quare  ex  32.  lib.$.  &ar. 
cus  in  equabitur  arcui  zy  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XII. 

Si  duo  triangula  fph  trica  crus  cruri , <y* 
aliud  crus  altat  cruri  t piale  obtineant, 
&•  angulus  comprebcnfus  fit  maior  al- 
tero > etiam  bafis  oppojita  erit  maior 
altera  , 

* ry  Robatur.  Quia  ponitur  angulus  fphprlcus 
ben  maior;  quam  *XY,erit ex  prop.7.  h & 
angulus  fubcenfarum  ben  maior  fubtcnfarutn  zxr; 

Jiuia  vero  arcus  be  ponitur  gqualis  arcui  zx  etiam 
ubtenfa  be  jquabitur  fubtenfe  zx,  fic  quia  arcus 
ne  ponitur  equalis  arcui  yx  talis  erit,&r  fubtenfa 
NEfqualis  fubcenfgYx.  Quia  itaque  triangulum 
fubtenlarum  redilineum  habet  crus  cruri, & aliud 
crus  alteri  cruri  cquale , angulum  autem  compre- 
henfum  apud  e maiorem , quam  angulus  apud  x 
erit,  & bafis  reda  fubtenfa  bn  maior , quam  fub- 
tenfa zy,-  ex  24.  lib.l  cl. quare  ex  prop.ai.lih» 
3.  8t  arcus  bn  maior  erit  arcu  zy  . 
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THEDR.  JH.  PROP.  XIII. 

Si  duo  triangula  fpharica  habeant  bajim 
bafi  maiore  i crus  veri  vmtm  vni  altcum 
alteri  aquale  , &•  angulum  maiorem 
comprehenfum  obtinebunt  ■ 

A Dfu  maior  bilis  tNbifizr.  8r  latera  fing»- 
la  Ungulis  zqualia,dico,&£  angulum  e fore 
piaiorem  angulo  x. 

Probatur.  Si  enim  talis  non  eft,  erit  aut  (qua* 
Jis,  aut  minor.  Nara  poteft  autem  efle  xqualis  . 
Nam  fi  angulus  e eflet  xquali»  angulo  x »bafif 
quoque  nb  xquaretur  bafi  yz  ex  il.n.  contra hyp. 
Non  poteft  efle  minor  t quia  ex  pr(ced.  maior  an- 
gulus tunc  eflet  angulus  x,-  quare  haberet  quoque 
maiorem  bafem  zy,  quam  bn»&  tamen  c concr* 
bn  ponitur  tnaior,quam  zy  ex  hypothefi  . 


prjhenfusx  aquatur  angulo  % ex  hypothefi  erit 
etiam  angulus  apud  xzm  ex  huius  prop.u.cquals 
angulo  b , cum,  fripfa  tota  triangula  rqualia  fint. 
Ergo.&angulo  xzy  ipfl  nbe  (qualijquod  clJ  abfur- 
dum, eflet  enim  pars  mzx(qualis  toti  anguloapui 
z in  triangulo  x2Y  .frfic  dicas  de  alio  latere,  vnde 
fi  anguli  adbafim  finguli  fingulis  in  duobus  trian- 
gulis fphcricis  fint  cquales.fr  crura  in  ijs  corrcf- 
pondentia  angulis (qualibus  erunt  equilia . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XVI. 

Si  trianguli  fpharici  duo  anguli  aquales 
/nter  fe  fuerint , habebunt  quoque 
latera  Jubtenja  aqualia . 

EXhibeatur  triangulum  bac,  anguliqne  inui- 
cem  aequales  fintc.fr  B.  Dico  lata*  quoque 
J ubtcnja  A C tjfc  * qualia.  « 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XIV. 

Si  tria  trianguli  fpharici  Utera  alter  ita 
trianguli  tribus  lateribus  fmgut  a fingulis 
corre/pondcntibus  fint  aqualtOy  habebunt 
et  tam  angulos  cprrcfpondtntcSy&aqua* 
It  fius  arcubus  oppofitos  aqual  es . 

Sint  arcus  bn  arcu!  zy,  fr  be  alteri  zx,  fr  tan- 
dem ne  tertio  Yx  (qualis . Dico,  & angulos 
' omnes  quilibet  fuo  corrcjpondenti,  qui  nimirum  angu- 
lis aqualibus  Jubtenduutur,eJJe  aquales , 

Probatur . Nam  cum  arcu?  ponantur  xquales 
etiam  fubtcnff  fin- 
gulg  fingulis  erue 
^quales.  Quare  ex 
propof.  aj.  lib.  i. 
erunt  anguli  re$t- 
linei  fubtenfarum 
aequales:  Ergo  etia 
anguli  fph(rici  ex 
CorolU  propof.  7. 
huius,  cum  fi  an- 
gulus re&ilineus 
fubtenfarum  fit(- 
qualis,  etia  anguli 
/pbcrici  arcuum 

fubtendentium  fint  (quales 

THEOR.  V.  PROP.  XV. 

Si  duorum  triangulorum  anguli  duo  quilibet 
fuo  correfpondenti , fini  squales,  er  bafis 
adiacens  aqualis  aheri,  arcus  quoque , (?• 
latera  funt  aqualia , 

DEntur  b angulus  (qualis  angulo  x,  & b angu. 

Io  z ,&  bafis  be  bafi  zy  in  triangulis  pne,& 
yzx  . Dico , efie  aqualia  crura  nb ipfi  zy  , cr  bn 

ipji  YX, 

Quod  fi  non  funt  detruncetur  xm  (quale  crus 
cruri  en.  Se  ducatur  zm. 

Probatur.  Quia  ergo  xm  equae  crus  e n ex  ad* 
ucrfarijs , & zx  latus  eb  , angulus  autem  com* 


Nam  fi  ab  maius  cft, detruncetur  id,  in  quo  ma- 
iuseft  arcu  maximi  circuli  cdp  , ergo  xqualc  la- 
tus CA  eftiateri  bd  . At  ex  hypoth. angulus  b an- 
gulo bca  eft  (qualis,&  arcus  bc  communis.  Ergo 
triangulum  boc  xquabitur  triangulo  bac  ex  ic. 
huius, pars  toti,,  quod  eft  impoffibilc . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XVII. 

Si  trianguli  fpharici  duo  crura  inter  fe 
aqualia  fint , etiam  anguli  oppofili 
inter  fe  aquales  erunt . 

*"t“  Rianguli  fph(rici  bac  fubtenfa  latera  fint  ba, 
1 & ca  inter  fe  arqualia  • Dico,e^  angulus  fare 
aquales  • 

Producantur  enim  latera  arqualia  FC,fr  ca  vfque 
ad  quadrantem  in  o,b,8th  ficut.fr  latus  BAinr. 
Circulique  maximi  polis  S,fr  c vtrofque  quadran- 
tes bb  , & bf  nedant  ef  ficut  co,  fr  CH  aren  ho 
Aut  ergo  arcus  oH.fr  ef  conceduntur  (quales. Er- 
go  etiam  angulii&c  erunt  xquales  ob  ipforuin 
menfuras  arquales,  qu*  fant  arcus  fe,  & ho,  vel 
alter  eft  maior  altero.  & tuncdetrucctur  id, in  quo 
maior  eft,  & fit  hp  ; ducaturque  arcus  maximi  cir- 
culi cdp,  vel  ergo  tranfibif  per  a j fed  etiam  cran* 
fibit  per  c.ergo  fecat  circulum  maximum  ch  cir- 
culus maximus  pc  in  duobus  pun&is  , quar  femi- 
circulo  non  diftant  contra  prop.  1 a .p.  I .h.vcl  non 
tranfibitper  a,  fed  alibi  V.g.in  o Ergo  triangu- 
lum bdc  aliud,  quam  CABde  quo  eft  qu(ftio,  ena* 
fccretur,ynJc  a propofito  exiremus  . 
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THEOR.  IX.  PROPOS.  XVIII. 

Omnis  trianguli  mnior  angulus  maiori  la- 
teri fubttnditur , & maius  latus 
maiorem  angulum  [ubtendtt , 

ADfic  triangulum  abc,  in  quo  angulus  bca 
fit  maior  angulo  b.  Dico  latus  ab  maius  e/fe 
titere  ac  , Fiat  angulus  bcd aqualis  angulo  b tunc 
Probatur  propof.  Quia  BCD.fc  dbc  anguli  (qua- 
les funt.cx  prop.itf.arcus  quoque  bd>  8c  ac  erunt 
«quales . Quapropter  addito  arcu  da  arcui  bd  duo 
arcus  da,  & bd funt  maiores  arcu  db.  Ergo,  & 
arcus  B A totus  oppofitus  maiori  angulo  acb  maior 
erit  arcu  ca. 

Probatur  fecunda  pars  . Nam  fi  fit  arcus  ba 
maior  arcu  ac,  angulum  quoque  oppofitum  bca 
maiorem  coufequetur  angulo cb a. 

Nam  fi  maiorangulus  acb  angulo  b non  eft,erit 
aut  «qualis , aut  minor  ; Verum  «qualis  efle  ne- 
quit acb  angulo  b . Nam  ex  16.  h.  Latus  quoque 
oppofitum  ba  eflet  «quale  lateri  ac  contra  hypo- 
thefim  . Sed  nec  acb  angulo  b minor  efle  poceft  ; 
Quod  iuxta  primam  partem  huius  cum  angulus 
B efiet  maior  fubtenderet  quoque  ac  maius  lacus, 
quam  ba,  quod  eft  contra  przfuppofitum  , cum 
dixerimus  ba  efle  maiorem  arcum, quam  arcus  ac, 

THEOR.  X.  PROPOS.  XIX, 

Cu/ufcumtjue  trianguli  fphtrici  duo  anguli 
funt  tejualcs , ft  vnteus  arcus  produ* 
tlus  nfijue  ad  fcmicttculumy  isr  alterius 
crus  oppofitum  fimul  fumpta  femtcircu - 
lo  Junt  equa  Ita, 

At  fi  femieirculo  fint  maiora , angulus  op- 
pofitus fateri  non  produtto  erit  maius , fi 
mtnora  minus  alio  angulo  , 

Sit  triangulfi  vdt.St  ▼ a cruris  vd  produdi  vfq; 

ad  femicirculum  in  a,  & crus  oppofitum  tv 
angulo  d fint  «qualia  femieirculo  dva  . Dico 
etiam  angulos  vdt  proJutto  lateri  dv  , & dt  V non 
proditio  tv  oppofitos  tfle  aiptaUs  , 


Probatur  . Na m quia  V A.fSr  vt  funt  (qualia  fe- 
micireulo  dva, demuto  communi  va  remaoebuot 
latera  vd  , & vt  «qualia  . Quare  etiam  oppofiti 
anguli  apud  D,  8c  apud  T erunt  cquale*  ex  propof. 
1 6 huius . 

Si  verb  crus  produdum  va,  U non  produdum 


VT  . Sint  maiora  femieirculo  dva,  dematur  com- 
munis arcus  va,  &r  remanebit  crus  produdum 
dv  minus  , quam  crus  non  ptodudum  vt  . Qua- 
re, & angulus  oppofitus  t minor  erit  angulo  dcx 
propof.  i j».  huius  . E contra  dicendum  eft,  fi  crm- 
ra  fint  minora  produdum  av,  & non  produdum 
Vt  femieirculo  DVa  : Nam  dempto  communi  V a 
remanebit  maius  crus  DV,quam  vt  : vnde  maior 
quoque  erit  angulus  t angulo  d cx  19.  huius  . 

THEQR.  X.  PROPOS.  XX. 

* Si  duo  anguli  alicuius  trianguli  fint  a jua- 
les,  crus  adjacens  extra  fumptum  vfque 
ad  femicirculum  aquabitur  cum  crure 
oppofito  alteri  angulo,  toti  femieirculo-,  Si 
veri  angulus  adjacens  cruri  produflo  fu 
maior  alfero , latus  productum , & non 
frodtttlum  erunt  maiora  femieirculo : Si 
veri  angulus  adiacens  auri  producto  fit 
minor,  talus  produflum,  es- non  produ- 
ctum erunt  minora  femieirculo . 

Sit  pr*cedens  figura , 8r  producatur  crus  Vd 
trianguli  vdt,  ficob  (qualitatem  angulorum 
apud  d,&  apud  t m triangulo  dtv  arcui  VT  , 
arcus  vd  eft  «qualis:  addamur  arcus  Va  cruri  Vd 
critfemicirculus.  Ergo,&  additus  arcus  Va  cru- 
ri (quali  vt  efficiet  femicirculum . 

Probatur  a.  pars  . Si  vd  fit  minus  crus,  8r  vt 
fit  maiuS|CO, quod  angulus  oppofitus  t cruri  Vd 
fit  minor»  quam  angulas  d cruri  vt  oppofitus, 
addita  pars  a V,  qu(  iunda  parti  Vd  faciebat  femi- 
circulum innda  cruri  vt  maiori  faciet  magis  fe* 
micirculo. 

Probatnrj.  pars.  Nam  fi  VDfit  maius  crure' 
Vt  ob  angulum  vtd  ei  oppofitiim  maiorem  an- 
gulo D:addita  pars  va  ipfi  vt  minori  ipfi  vd  fa- 
ciet femieirculo  minus , que  iunda  cruri  vd 
maiori  faciebat  femicirculum : 

THEOR.  XI.  PROPOS.  kXI. 

Puo  triangula  fpharica  aquianguU  fingulis 
angulis  aqua  litate  refpondenubus  ha - 
fiebunt  etiam  latera  ilhsfubun- 
fa  aqualia. 

Sit  triangulum  rni  in  fig.pr.t^.  «quiangulum 
triangulo  zcx,  ita  vt  2 angulo  a , & x angulo 
1,  & C angulo  n fit  «qualis,  dico  , & efle  (qoilate- 
rura  fingulaaue  latera  fingulis  lateribus  (quali- 
bus angulis  Uibcenfa  (quiri. 

£t  quidem  fi  concedatur  falrem  vnicu  laruS  zc 
cquale  lateri  rn,  cum  anguli  ad  bafim  fint  quoque 
(quales , iam  clarum  eft  cx  prnp.ij.  huius  , cptera 
quoque  Utera  equiri , «c  totum  trudgulum  toti 
efle  cquale . 

Qucftio  itaque  renunee , fi  omnia  latera  dican- 
tur ette  ineqmlia.&r  tunc  fi  zc  no  (quit  an  fquet 
illud  maius  c»,ita  fi  cx  non  (quat  Rt,  (quet  illud 
maius  ca  , 8c  ducatur  ba,$  ita  triangulum  bac, 
ex  11. h. erit  (quiangulum  triangulo  3RC»pro 'te- 
reaq,  apud  b angulus  (quabitur  angulo  apud  z,8rx 
ipfi  a interni, vnde»  fc  externi  LXCjfif  lax.  Sed  e* 


Dig 
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3<r<r 

propof.a.huius  angulus  Bjquat  etiam  angulum  t 
duorum  fcmicirculoru  b at,&  bet  : quare  trian- 


gulum zlt  habet  duos  angulos  jquales  z,  te  r ad 
bafim  2ET  . V nde  ex  prjced  arcus  produ£us  bl, 
te  oppofitu*  zxl  fquabutur  fcmicirculo-  Rurfus, 
quia  externus  x aquatur  angulo  a, externus  vero  a 

rjuatur  angulo  V, erunt  anguli  txc,  te  veompre- 
enfus  ab  arcu  xuv , te  iptV  pquales.  Quare 
etiam  ex  prje.  arcus  a l produ&us>&  lx  oppofitus 
non  produdus  erunt  f quales  fcmicirculo;  hoc  au- 
tem eft  abfurJum ; quia  funt  partes  crurum  bl»  8e 
ZL,  quj  vt  fupra  oftcnfum  eft,  jquant  femicircu- 
lum . 

EXPENSIO  IV. 

De  Uterum , O*  angulorum  fpectfca 
dependentia  • 

SPecies  angulorum 'erit;  fi  fciamus;  an  fint 
acuti,  vel  obtufi  , vel  redi,  &•  laterum  an  fint 
illa  equalia  quadranti , vel  infqualia,  aut  an  po- 
lus fit  in  angulo  oppofico  , vel  non  fit,  quem 
fubtendunt . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXII. 

Si  detur  aliquod  triangulum , cuius  duo  an- 
guli nott  quantitate  , O*  crus  fub  - 
tenfum  vm  ex  tp/is  fit  notum  m quan- 
titate ; reliqua  veri  Utera  fint  nota , 
nempe  qutid  fint,vcl  maiora , vel  minora 
quadrante  feorfim  fumpta , non  dabitur 
altui  triangulum , quod  habeat  angulum, 
aut  crura  reliqua  m quantitate,  aut  ma- 
iora, aut  minora  dato . 

It  datum  triangulum  dfe  , cuius  duo  anguli 
C?  quantitate  noti  fiat  i ,8e  r,&crus  df  angulti 
aliquem  notum  fubtendens;  fit  verb  cognitum 
V.g.  de  latus  reliquum,  effe  quadrante  minus  . 
Dico  non  poffcd^r:  aliud  triangulum  in  extern  quan- 
titate noti  lateris  , te  duorum  angulorum  > quod 
deinde  habeat  reliquum  angulum,  feu  crus  ali- 
quod dato,  ve!  maius,  vel  minus . 

Quod  fi  detur ,•  fit  illud  cac  ; cuius  cras  cc  af- 
ft  ratur  ab  aduerfarijs  maius  crure  fe,  te  ponatur 
Aih;lominu6 angulum c effe  aequalem  angulo  e, 


Sec  aguo  f,&t  ac  notu  quatitate  effe  equale  cruri 
DF;reliquaq;  latera  de,Sc  ac  finteognita  in  fpecic ; 
nempe,  quod  ambo  fint  quadrante  minora  . 

n 


Affero  non  poffe  hoc  effe  fineabfurdo,fiquidem 
erusce  ponitur  ab  aduerfarijs  maius  , quam  ef 
detruncetur  crtiS  equalc  ci . Quia  igitur  angulus 
C ex  hypothefi  equatur  angulo  f,  Matus  ac  late- 
ri df,&  crus  CB  fadum  eft  pquale cruri  fe  ; trian- 
gulum totum  DFi  equabitur  triangulo  abc,  te  fic 
etiam  angulus  in  eo  Bcquabitur  angulo  e»  cui  c- 
quabaturex  bynorli.  angulus  G,  erunt  ergo  fqaa- 
lcs  angulus  GjA'»  trianguli  abc  j ideoque  etiam 
angui  sLad  fe  ini  circulos  cqualis  ipfi  c equabi- 
tur  ipfi  b;  uareAB  Sr  al  latera oppofita  cu  fint 
anguli  pqualeS  au  bafim  bl  crut  q qualia  ; Cu  ergo 
ai.  Se  a*  fi  nt  equalia,  fi  ipfi  cruri  ag  addatur  crus 
ab,  cquab  cur  lemicirculo,  vt cquabatur prius  ag 
iundumiffi  al:  Ergo  crura  ag,  te  ab  funt  femi- 
circulo f qualia  cx  ao.propof.  huius;  fed  ba  gquat 
ed  quadi  ante  minus, ergo  ag  quadrante  eft  maius 
contra  thcfim  . Quare  aliud  triangulum  exhiberi 
no  poterit  {qualium oppofitorum  angulorum,  te 
lateris,  alijs  lateribus  fnccie  notis , te  deinde  ha- 
beat crus  aliquod  minus  altero  dato . 

QuoJ  fi  detur  triangulum,  cuius  de  crus  notu 
fpecie  fit  quadrante  maius,  te  contendant  adoer» 
fari  dari  aliud  non  ei  aqualium  laterum  fit  datum 
def,8:  ab  aduerfarijs  exhibitum  abc  , cuius  ba 
fit  quadrante  maius , Se  habeat  crus  cb  minus, 
quam  rs.dicaturquc  c cqualis  angulo  f,  te  e,  an- 
gulo e, te  fd  lateri  ACituac  prolungetur  latus  cb, 
vfai-e  ad  equationem  lateris  fb  inc,  eritq;  trian- 
gn’u  agc  fquale  triagulo  def  ex  prop.ii . h.  ob  C 
cq  nlcra  angulo  f >te crura  ambientia  correfpon- 
demer  ac  ad  df,  te  cg  ad  £F  f qualia : quare  angu- 
lus r.  xquabitur  angulos  ,&  ideo  angulo  b.  Sed 
angulus  g xquatur  angulo  l,  ergo  lba ,8e  L equa- 
buntur , ideoque  te  latera  ab,  te  al  angulis  oppo- 
fita arquaiibus;  Si  ergo  addas  ag  ipfi  ab  faciet  duo 
crura  arqualia fcmicirculo.*  ex  propof.ro.  huius, 
fcd  ag  pquat  de  maius  quadrante.  Ergo  ab  erit 
contra  thcfim  minus  quadrante. 

Quare  patet  cur  crura  fpecie  nota  debeant  effe' 
quia;  fi  non  fit  nota  , tunc  poteft  dari  triangulum’ 
quod  habeat  c angulum  arqualeni  angulo  f,  8rc 
angulo  e,  te  crus  ca  cruri  FD;quod  tamen  habeat 
aliud  crus  angulo  c noto  oppoficura,  nempe  ba 
minus  quadrante,  quia  tunc  etiam  angulus  b equa* 
tur  in  cba  triangulo  angulo  g,  &idcoangulo  e, 
cum  fcilicet  ba  eft  minus  quadrante;  ca  vero 
maius, vtfimul  arquent  quadrantem:  Vndc  pro 
latere  ca,  de  quo  nefeimus,  an  fit,  vel  maius , vel 
minus  quadrante , poffet  inuenlri  crus  ba  , cum 
tamen  velemus  reperirerrus  ag. 

THEOR- 
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THEOR.  II.  PROPOS.  XXIII.  THEOR.  III.  PROPOS.  XXIV. 


Si  triangulum  fphnricum , cuius  noti  fmt 
quantitate  duo  anguli , &•  nota  quoque 
crura  angulum  incognitum  claudentia, 
in  quorum  reliquo  no  jit  latetis  polus  nul- 
lum aliud  triangulum  tale  dabitur,  quod 
reliquum  angulum  ignotum,  aut  crus  ha- 
beat quantitate  dmerfum . 

COgnafcantur  trianguli  dfe  duo  anguli  f,  te 
E quoad  quantitatem  ,8e  item  quoad  quan* 
titatem  , fint  pariter  nota  duo  latera  clau- 
dentia anguium  ignotum  de.  8cdf,  ia  quo  angulo 
Ignoto  polus  lateris  fb  non  fit . Dico , quod  omne 
aliud  Iriangalam  in  eognl t is  aquale }erit  buic  aquale, 
etiam  in  illis,qux  cognita  non  funt  angulo»  & la- 
tere . Quod  fi  non  eft  verum;detur  aliquod  aliud» 
Be  fit  caa,  cuius  angulus  g fit  «qualU  angulo  s» 
Se  c angulo  v trianguli  noti,latera  quoque  fingula 
fuo  correfpondenti  ca  lateri  dv  , & aq  lateri  de» 
& in  a non  fit  polus  lateris  oc  ; & tamen  nec  an- 
gulus a fit  aequalis  angulo  d » nec  crus  cg  cruri 
ef  . Fiat  itaque  crus  gc  «quale  fe  detruncando» 
vel  addendo, & fit  Ci»  trahaturque  arcus  maximus 
qui  fit  ab  . Crura  itaque  ab,  8r  ac  erunt  aequalia  ; 
quod  fint  «qualia  ambo  cruri  de  crus  ac  quidem 
ex  hypothefi  ; a»  verb  ex  propof.8.  propter  $qua- 
litatcm  triangulorum  eft  enim  angulus  c,  (qualis 
9 angulo  » cuius  latus  cb  ambiens  » ex  dido 
aduerfariorum  aequatur  lateri  fe,  & latus  aliud 
ambiens  ca  lateri  fd  ex  hypothefi , Be  ideo  ae  bafi 
di  erit  «qualis  : Ergo  latera  pr(dida  ab,  8e  ac 
remanebunt  (qualia,  Se  confequeneer  anguli  abc» 
& acb  erunt  «quales  inuicem,  vtpote  «qualibus 
lateribus  fubiedi  in  eodem  triangulo  ex  prop.  1 6» 
huius . 

Ex  hypothefi  autem  angulus  etiam  c eft  «qua* 
lis  angulo  e,  & angulus  quoque  abc  ab  aduerla- 
ri)S  angulo  eidem  c debet  «qualis  fateri , cum  fit 
«qualis  angulo  ipfi  e ex  ea  ratione, quod  latus  cb 

lateri  fe  fecerimus  «quale, Se  latus  ab  probatu  fit 
«quale  cruri  ed,&ca,&fd «qualia  . Sunt  aute  duo 
anguli  hinc,  & inde  abc  abc  «quales  duobus  re- 
dis ex  prop.J.  rurfus  funt  «quales  inuicem,  cum 
abc  fit  «qualis  angulo  g ex  primo  p rogreff.  Se  ei- 
dem ex  fecundo  fit  «qualis  angulus  alter  abc. 
Quare  erunt  «quales  inuicem , & duobus  redis  ; 
fcrgo  redi . Vnde,  Se  angulus  c xqaalis  ipfis 
r edus  erit;  Quare  ex  prop.i  4.  priraz  partis  h. 
latus  AO,  Se  AB  tranfibit  per  polos  cruris, Se  lateris 
CC  in  a contra  bypoth.  quod  eft  abfurdum.  Si 
vero  polus  fit  in  angulo  a duobus  lateribus  cogni- 
tu comprehenfo  e,  Se  anguli  fint  ambo  red»  ad 
bafitn  patet, q-iod  ali)  anguli  ad  verticem  E,  8e  ba- 
fis HF  polii  t cfle  diucrfa  . Vnde  ex  illa  cognitio- 
ne nihil  cert!  colligitur,  cum  multa  alia  triangula 
poflint  dari  ita  cognita  j qux  tamen  in  bafi,  Se  an- 
gulo cognito  fint  diucrfa  ab  eo,  de  quo  quxritur, 
cum  crura  eh,&  ef  poflint  claudi, vt  ET.&:  angulG 
minorem  e bafimq;  HT  comprendcrc  manendo  in 
eadem  quantitate,  nempe  quadrantium,  Se  facien- 
do eundem  angulum  nimirum  redum  cum  bafi 
* HF  > fcu  UT. 


Si  cognitionem  habeamus  quantitatis  vnius , 
anguli,  c>  duorum  laterum  ambientium 
alium  angulum  tertium,  qu?m  cognof- 
camus , vel  acutum,  vel  obtufum,  nullum 
aUtcm  refium . Nullum  aliud  dabitur 
triangulum  eandem  quantitatem , tum 
laterum , tum  angulorum  habens , quoi 
non  fit  huic  aquale . 

SIttriangulum  fdb  habens  duo  latera  df,  & de 
notx  quantitatia  ambientia  angulum  d : fit 
etiam  angulus  i quantitate  notus,  alius  autem 
angulus  conftct  folum  fpecie  nimirum  angulus.B* 
quod  fit,  vel  obtufus,  vel  acutus , dico,  quod  nul- 
lum aliud  triangulum  habens  latus  lateri,  Se  aliud 
latus  alteri  lateri  «quale,  8r  angulum  angulo  ae- 
qualem dabitur , quod  cognito  non  fit  qmni- 
no «quale  in  omnibus  alijs,  dummodo  angulum 
reliquum  eiufdem  fpeciei  habeat,  qui  a lateribus 
cognitis  no  ambiatur.  Quod  fi  datur  fit  illud  cag, 
& fit  ag  «quale  crus  db,  Se  ac  «quale  df  ambico- 
tia  angulum  a quantitate  ignotum,  angulufaue  c 
angulo  f,  Se  reliquus  c eiufdem  fpeciei,  nimirum 
acutus  prout  eft  angulus  e , & tamen  crus  cc  fit 
maius,  quam  fe  ,*  detruncetur , itaque  crus  zquaJe 
cb,  Be  ducatur  arcus  circuli  maximi  ab  . 

Nunc  Probatur  fequi  contra  hypothefitn , an- 
gulos fpccie  cognitos  ambo  acutos  effe  «qoales 
duobus  redis.  Latus  Ac,  cum  fit  «quale  lateri 
dv,  & latus  cb  laeeri  ef  , comprehendantque  an- 
angulum  c «qualem  angulo  v ex  propof.  1 1 huius 
emeient  angulos  ad  bafim  b,  8e  a in  triangulo  cba 
«quales  angulis  d,  & e vnufqufquc  fuo  corref- 
pondenti in  triangulo  fed  , & bafim  ab  (qaaletn 
bafi  df  . Sed  etiam  bafis  ag  ex  hypothefi  ponitur 
equalisbafi  de  ; Ergo  funt  equales  ab  bafis,  Se  a q 
bafis  , quare  anguli  oppofiti  erunt  equales  nempe 
G,8e  abc  . Hic  vero  angulus  abc  cum  fuo  colla- 
terali ABC  eft  (qualis  duobus  redis;  quare,  fi  lo- 
co eius  ponatur  angulus  o,  ifte,  & a bc  erunt  c- 
quales  duobus  redis  , fed  angulus  abc  iam  pro- 
batus eft  (qualis  angulo  e.  Ergo  angulus  c , Se 
angulus  Equorum  ex  fupothefi  quilibet  redo  mi- 
nor didus  eft  , e flent  (quales  duobus  redis . 

SI  veri  angulus  non  fit  fpecie  notus,non  valet 
psopofitio,’quia poterit  dari  aliud  triangulum  110- 
t(  eiufdem  quantitatis,  tum  anguli  vm  cx  lateri- 
bus oppofiti,  tum  crurum  , 8e  tamen  in  c(teris 
diffenticnS;  quia  fcilicetcrus  ambiens  angulum 
acutum  pocelt  ambire  etiam  angulum  obtufum 
ceteris  manentibus , Se  angulum  redum  . Sic 
crus  dv  ambiens  obtufum  angulum  dfe  poteft 
transferri  in  o tranfado  angulo  redo  f,  & ambi- 
re acutum  doe,  Se  lic  erunt  duo  triangula  dfe,  & 
doe,  que  habebunt  angulum  e communem,  &r  la- 
tus de  idem,  Se  crus  df  cruri  do  (quale  , & tamen 
in  Cfteris  differentia  erunt . item  lianguius  non 
fit  notus  fpecie  poterit  effe  redus  , & lic  bufis  po- 
terit effe  maior, & minor  manentibus  C(tcris  an- 
gulis ; fit  b angulus  cognitus  quantitate  redus, 
c(tcri  vero  non  cogooicantur  tunc  p potent  effe 
redus  A h redus, & tamen  bafis  HF;i  p in  t,  8e  an 
gulus  b variari* 


THEOR. 
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THEOR.  IV.  PROPOS.  XXV. 

Si  reBanguli  fpharici  trianguli  notam 
habeam  bafim  (pecteyO*  crus.O*  angulum 
non  re&um  quantitate  non  dabitur  aliud 
triangutum,de  quo  eademcognoficam \ wfi 
praditto  cognito  aquale . 


be  idem  , fr  tomen  triangula  BE*,  Se  bde  erunt 
diuerfa  ; Sic  bn  in  triangulo  xnb,  Se  bn  e eft  eadem 
tamen  b.fis  xn  , Be  crus  xgb  non  eft  idenicum 
we  , & . Oportet  ergo  fcire  baris  faltem fpe. 

ciem  cum  alto  angulo,  nempe  fi  fiat,  feu  arcu] 
maiores  femicircuio  > vel  minores  , ne  generent 
fallacias  in  argumentando , qubd  tefte  Ciano, I;b 
primo  reuolutionum  , Copernicus,&  Regioni 
tanus  agentes  de  triangulis  fphf  ricis  inaflignatj, 
cafibus  non  aduertentes  miri  halludnatifuot. 


TRjangulum  redangulum  zyx  expolitum  fitj 
cuius  latus  tx  oppoficom  angulo  redo  fit 
notum  fpecie , Be  quantitate  crus  xz  > Be  an- 
gulus X . Di co,quorf,  fi  detur  aliud  rcSangulu  ea- 
dem  /fi  cie  notum , habens  latus  adiaccos  angulo 
redo  squale  dato , & angulum  «qualem.in  alijt 
omnibus  erit  triangulo  zrx  «quale. 

Sit  ergo  tale  triangulum;  cuius  crus  eb  fit 
cruri  xz,  Be  angulus  e angulox  «qualis. 

Probo  in  exteris  quoq;  xquari.  Abfcin datur  ic 
squalis  arcui  zx,  vel  E»;  produdoque  arcu  me 
«quali  YZ  m T ducatur  a t nomadis  tco,  8e  fiet 
triangulum  src;  quod  ex  coaftrudionc  erit  fqua- 
le  triangulo  z y X . 
Siquidem  angulus 
T£C  eft  f qualis  an- 
gulo fl en  , qui  ex 
bypotheli  «quatur 
angulox.  Lateia 
vero  t fada  fune 
«qualia . V nde  ex 
propof  II.  huius. 
Be  crus  tc  erit 
«quale  cruri  Yz:fed 
hoc  triangulum  eft 
«quale  triangulo 
neb,  ergo  triangulum  heb  e™  fquale  triangulo 

YXZ  . 

intelligamus  dea  maximum  efle  circulum  tra- 
dura  per  duo  punda  a , d,  qu&  ic  fccant  ad»  > Be 
acd  arcus  maximi,  Be  per  e,  tunc  fic  arguo. 

Arcus  ce  ex  hypothcfi  eft  aqualis  arcui  eb,  vel 
XX  » & 'deo  angulus  Cae  «qual<s  angulo  £DB,cum 
arcus  cb  fit  noitnaiis  ; arcus  e a «qualis  ar- 
cui ed  , cum  fic  quaru  circuli  angulus  neb 
^qualis  angulo  TEC  : quare,  Be  refiduum  angulo- 
rum NEDrcfiduo  r b a quadradum  obd,  &fe  Aerie 
{qujl  , qui  angulus  refiduus  a pr«dtdiS  crunbus 
clauditur ; quamobrem  ex  propof  i J.  totum  tri- 
angulum refiduum  ned  ent  {quale  toti  tea,  Be 
bafis  nd  bafi  TA  . Ablatis, «.rgo  bafibus  aequalibus 
illis , a quartis  circuli  ac,  & bd  remanebunt  crura 
«qualia  Ni  Be  TC  • 

Probatur  etiam  de'cruribus  te,  & ne:  Nam 
cum  triangula  nde,&  tae  fiat  «qualia, yc  oftendi 
£rgo,  Be  bales  erunt  {quales  »T,  d en  in  tri- 
angulis «qualibus  tae,  Be  nde  . 

Oportet  autem  fare  crus  oppofitum  angulo 
redo.  Nam  illo  cognito omuia  alia  neccfiarto  c6- 
fpirat  in  tt  ungulum  idem,  at  illo  non  cognito,fed 
alio  crure  non  ent  idem  triangulum  neccflario. 
cum  cognito  angulo,  Be  crure  polbi  dic  balis  di- 
ucrf«  quantitatis . 

Nam  poaamus  triangulum  nab  efle  talis  na- 
ture , quam  dcfcripfimua  piopol.  xo.  q .od  eius 
complementum  nd  eflet  cum  crure  ne  aquale  fe- 
micircuio; tunc  angulus  n dfet  {qualis  figulo  a, 
& conii  quenter  huic  «quali  auguio  d ex  prop.B. 
Ita  angulus  d>&  angulus  m erunt  ijdcoi.  Be  crus 


EXPENSIO  V. 


JJe  jfteie  Uterum  , (9-  ungulorum  cogm- 
fetnd a . 

Ilcet  multoties  Ipfum  triangul  am  propofitum, 
. , de  quo  tria  in  quantitate  Inmotefcant,  feu  |> 
tera,  feu  anguli, vc  cpterf  partes,  deinde  reperian- 
tur,  vt  plurimum  offerat  fpeciem  quoque  partium 
incognitarum  quantitate  ; aliquando  tamen,  eue- 
nit,  quod  propofitum  triangulum, feu  fuofito,fcii 
alia  ratione  nullam  partium  incognitarum  fpeci- 
ficam  notionem  exhibeat:  vnde  operj pretium 
tunc  erit  aliquas  hic  aflignare  rationes  /vade  fpe* 
cifica  cognitio  defumatur . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXVI. 


Cuiufcumque  trianguli  fpharici  duo  anguli 
juper  eandem  bafim  erunt  aquales  duo- 
bus reRis  fimul  fumptt:fi  reliqua  latera  fi- 
mul  fumpta  erunt  aqualia  fimi  circula 
at  fi  fini  matoreSy  maiora  , fi  veri  fnt 
minores  duobus  reRiSyCtura  quoque  erunt 
minora  Jemicirculo . 

TRiangulnm  azv  exhibeatur,  culus  duo  an- 
guli dati  VazAt  azv  fuper  eandem  bafim kt 
donlici  rcdo*quiualeant . DicOydr  latera Jubten- 
fa  av,  c^VZ forejtmicirealo  aqualia  - 


Probatur . Cum  enim  collaterales  anguli  azv, 
8e  dzv  fint  «quales  duplici  redo  cx  prop-l- 
ex  thefi  vaz,  Be  azv  ; fi  auferatur  communis*  ^ 
erunt  «quales  vzd,  Be  Vaz  ad  inuicem; 
ablato  communi  AZVexbypothefi,  eflent 
duplici  redo,  & ideo  ex  ».  propof.  huius  vZ®  * 
d erunt  inuicem  «quales  . Quare  ex  propol-  * 
erue  aequalia  femiclrculo  trianguli  dvZ  crurj?  ol 
complementum  av  , & bafis  VZ,  nenjpcrc 
crura  trianguli  propofiti  a VZ . ^ 
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Ee  quod  fi  a angulus  azV  fit  maior  quilibet 
red'»cu  hZV.Se  collateralis  dzv  angulus  fitseper 
«•qualis  angulo  duplici  redo.fcquitur»  qudd  abla- 
to azv,  qui  cum  DZV  eftequalis  duobus  redis, re- 
maneant angulus  a,&  ideo  Dangulus.angtilo  r>zV 
tna’or  quoque  . Et  hjnc  ex  propof.  10.  quod 
exiftcntc  minori  VZD  angulo  D»  quod  com- 
pl-meatum  va  , Sr  bafis  v z lint  maiora  crura 
femicirculo . 

At  fi  angulus  Aelfet  minor  , cum  angulo  azv 
quilibet  redojcflet  collaterali  dzv  , angulus  d *- 
qualis  angulo  a pariter  minor,  vnde  cx  prop.a:». 
c-adem  complementum  va »8f  bafis  vz  remanerent 
minora  femicirculo  crura  dati  trianguli  aVZ  . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  eft  . Quod  fi  habes  ^ecificam  cognitio- 
nem trium  angulorum  V g.  angulorum  a» 
8c  azv  , & aVZ  potes  deuenire  in  cognitionem 
fprcificam  laterum . NamfiduQex  iftfs  aogulis 
erunt  fuper  latus  aliquod  aflumptum  V g.  a z; 
videbis  an  tertius, cum  altero  ipforum  faciat  duos 
rc&os  .Nam  latera  ambientia  tertium  tunc  erunt 
arqualia  femicirculo»  fi  faciant  magis,  quam  duos 
redos  , latera  tertium  angulum  ambientia  erunt 
maiora  femicirculo, qubd  fi  minores  fimul  fumpti 
fint  duobus  redis  erunt  minora  tertium  angulum 
claudentia  latera  femicirculo. 

COROLLARIVM  II. 

' *. 

QVod  fi  duorum  angulorum  ad  bafim  az  , & 
^vnius  latens  habeas  notitiam  fperificam , 
reliquorum  quoque  lacerum  fpecificam  notitiam 
habebis.  Nam  fi  latus  az  oppofitum  minori  an- 
gulo azv  erit  quadrans  certum  eft  ex  Coroll.pro, 
pof.l8,  quod  aliud  crus  AV  angulo  maiori  pppofi. 
tnm  azv  erit  maius,  ideo ; qu6J"fimul  erunt  ma- 
iora femicirculo  . Sic  fi  lacus  aV  oppofitum  ma- 
iori angulo  non  excedet  quadrantem  latus  ODpo- 
fitum  minori  az  minus  erit  quadrante.  Vode 
duo  latera  tertium  angolom  ambientia  erunt  mi- 
nora femicirculo  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXVI. 

Sifint  in  unoquoque  triangulo  duo  latera 
quadrantibus  aqualibus  fwgttla  aqualia 
tn  angulo  verticali  erit  polus. 

PAtet,  qui,  polo,  circulorum  mailmorom  di- 
ftat  quadrante,  circuli., quorum efl  polus  . 
Si  ergo  fioguladuo  latera  BD,  ac  DC  in  triangulo 

sdc7  Hnt  quadrante,  erit  in  angulo  D polu, . 

- COROLLARIVM 

Hinc  facile  fallaciam  propof.  21.  vitabis.  Ii 
latera  cognita  erunt,  vel  maiora,  rei  mino- 
ra quadrante  . 


eee 


THEOR.  III.  PROPOS.  XXVII.  ' 

Cutufcumqut  trianguli  fpbarici  duo  anguli 
fuper  eandem  bafim  erunt  aquales  duo 
bus  replis  fimul  fumpti , fi  latera  reli- 
qua fimul  fiempta  fint  aqualia  femicir- 
culo , & fi  fint  m tiora  maiores  i fi  mi 
aora,  minores  erunt  duobus  rettis . 

PRobatur . Quia  vba,  & z V latera  in  triangu- 
lo vaz  funt  cx  pr?fuppofito  equilia  femicir- 
culo, produdo  latere  Va  vfquead  femicirculuni 
in  D,  erunt  in  triangulo  VZD  angulus  vzn,&  d 
equalesexpropof.19.  huius.  Se  i collaterales  ad 
z nimirum  vzd»  & vza  funt  arquales  duobus  re- 
dis. Ergo  ablato  VZD  (quali  angulis  squalibus 
a,  & d ( tales  enim  funt  ex  propof  i.)  remanebunt 
vza,  &r  vaz  fuper  eandem  bafim  az  aequales  duo- 
bus redis  • 

Si  vero  fint  duo  crura  av.St  vz  maiora  femicir- 
culo maiores  er  ut  agul'  A.Srz  fimul, duobus  redis 
Nam  cx  propof.10.  maior  erit  angulus  d , 8e  con- 
fcqiienter  (quali*  A,  quam  Vzd,  qui  cum  collate- 
rali eft  ^qualis  duobus  redis  : illo  vzd,  itaque 
ablato  minori  angulo , remanent  a.  8e  collateralis 
Vza  maiores  duobus  red»s  fuper  eandem  bafim 
za  : fi  enim  quando  (quales  erant  d,  8e  VZD  (qua- 
bantur  duobus  redis  VZA , 8c  a,  modo  quia  d eft 
maior  ob  augmentum  Uterum  va,  & az  vitra  fe- 
micirculum, erunt  quoque  illi  minores,8e  d contra 
angulus  a ,&  angulus  azv  maiores  duobus  redis. 

Si  vero  crura  zv,av  fint  minora  femicirculo, erit 
d minof  angulus,  quam  alter  in  eodem  triangulo  > 
VZD,  qui  erit  maior,  ex  propof.ip  & conlcquen- 
ter  angulo  a.  Ablato  itaque  vzd  maiori,  & cum 
collaterali  vza  (quali  duobus  redis  remanent 
VZa,  Bc  A : anguli  minores  duobus  redis  . 

COROLLARIVM. 

Hinc  eft  . Quod  fi  duorum  laterum  habeamus 
cognitionem  fpecificam,  8c  anguli  inuenic- 
mus,  & cognofeemus  fpecifioe  reliquos  angulos» 
an  fint  ambo,  vel  maiores  , vel  minores  duobus 
redis  ad  effugiendam  fallaciam  propof.14.  # 
Nam  quia  fcio  crura  vz , & a v die  majora  fe- 
micirculo,  cognofco  quoque  duos  angulos  a,  & z 
in  triangulo  VZA  dfc  maiores  duobus  redis,quod 
fi  deinde  per  cognitionem  quantitatiuam  agno- 
fc*m  vza  angulum  effe  minorem  redo, angulus  a 
ent  obtufus.  v. 

At  fi  latera  vz,Rr  av  eflent  minora  femicirculo, 
e fient  quoque  anguli  z,  & a in  triangulo  VAZmi-, 
nores  duobus  redis  ; fed  fi  habeo  cognitionem, 
quod  z , aut  redus,  aut  raaiof  redo  fic,  ideo  A mi; 
nor  erit , f 
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THEOR.  IV.  PROPOS.  XXVIII. 

In  omni  triangulo  fphsrico  rtdangulo , eu- 
rus eluo  perpendiculares  arcus  JiM  qua- 
drante minores, anguli  reliqui  erunt  acu- 
ti, fi  reliqui  anguli  funt  acuii,erunt 
omnes  arcus  quadrante  minores . 

Sic  triangulum  reftangulum  evb  , *fint  ar- 
ctis vb,  & eb  quadrante  minores  . Dico  an- 
gidot  apud  »,&Y  tjje  acutos . 


Pr  oducatur  crus  e b,&  bv  vfque  ad  quadrantem 
inOf&rD.  Aeque  per  e ducatur  circulus  aed  a 
pondo  d. 

P robatur  dea  eft  circulus  maximus.  Ergo  pun- 
da  D,&r  e abfunt  quadrate  ab  eius  pol o c,  ergo  co 
efl  quadrans  ficut,  & ce  : quare  angulus  ged  eft 
re&us,*  hinc  ceu  minor  redo. 

Sic  qu»a  arcus  ob  cadit  perpendieuhriter  ob 
angulum  redum  b fuper  circulum  dba,  poli  eius 
in  pfo  eriit  circulo  bo,&  oV,fcd  poli  abluat  qua- 
dr  inte  i circulo  maximo:ergo  erit  in  o polus  cir- 
culi ABD  : quare  o»  erit  quadrans»  * BVO  angu- 
lus redus»  ergo  bve  erit  acutus . 

Probatur  fecunda  pars  , * fiat  anguli  bve  , Sc 
bev  acuti:  fiant  redi . Quia  poli  circuli  maximi 
ablunt  quadrante  ab  co  , ideo  poli  circuli  maximi 
dba,  erunt  in  o,  ergo  be  minor  erit  quadrante. 
Sic,quia  poli  circuli  maximi  f es  erunt  in  d,  ideo 
crus  bv  minus  erit  quadrante:  At  quia  poli  circu- 
’li  maximi  gmd  erunt  in  s.ideo  crus  e v erit  minus 
quadrante  ali  oquin,  Sc  eb  eflet  quadrans  . 

COROLLARIVM  I. 

HInceft  , quod  fi  redangulum  triangulum 
omnes  reliquos  acutos  habeat  angulos, 
quod  certo  affirmari  pofllt  latera  efle  quadrante 
minora  ad  elTugicndam  fallaciam  propof.  14. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  fequitur,  quod  fi  alicuius  trian- 
guli fpharrici  redanguli  duo  arcus  perpen- 
diculares fint  quadrante  maiores,  vt  idx,&  cefx. 
vel  etiam  anguli  ab  bafim  j , &r  e obtuli,  quod  ipfa 
balis  fit  quadrante  minor.  Quoniam  fi  crura  idx 
8e  CEfxfunt  quadrante  maiora  C!,&ce  refidua 
erunt  minora.  Vode  anguli  ad  bafim  i,&  e in 
triangulo  1 ce  erunt  acuti  cx  przc.  Ergo  reliqui 
externi  obtuli,  qui  pertinent  ad  triangulum, cuius 
crus  idx,& alterum  cifx.  Vnde  balis  erit  ib 
eadem  quadrante minor.Et  idem  dicas  de  angulis 
connerrendo  propof. 


COROLLARIVM  III. 

Sit  veri  in  triangulo  redangulo  perpendiculi, 
re  crus  fit  maius,  quam  quadrans  , at  alterum 

• Iit  minus,  vtiutni. 
gulo  vic,crusci,& 
crusYcc,  bafutMi 
em  maior  quadrante 
& anguli  reliqui 
vous  quidem  maior 
redo,  alter  vero  mi. 
nor . Nam  angulus 

GYMcritzqualisao. 

gulo  ce  1 exprop.a. 
angulus  mic  exter- 
nus obcufus.eoQubd 
internus  cie  pertinens  ad  triangulum  cieGio- 
ftcnfusacutus  cx  propof.l8.balu  vero  erit  maior 
quadrante . Nam  tofis  i E refidua  oftenfa  e/l  qua- 
drante minor . 

COROLLARIVM  IV. 

QVbd  fi  anguli  reliqui  alter  acutus  fit , alter 
obtufas,crura,vnum  erit  maius, alterum  mi- 
nus quadrante,  fcd  balis  quadrante  maior . 

Nam  angulus  apud  y acutus  in  triangulo  tcc 
sequatur  angulo  apud  e in  triangulo  ci  b i ideoaa* 
gulus  e erit  acutus ; angulos  quoqj  1 reliquus  ob- 
tuli externi  erit  acutus  m eodem  triangulo  cie: 
Vnde  duo  crura,  & balis  em  miaor  quadrante. 
Ergo  refiduum  balis  imy,  * cruris  ccy  eram 
maiora  quadrante,  crus  vero  ci  remanet  idem  mi* 
nus  quadrante . 

COROLLARIVM  V. 

* 

SI  angulus  In  fphfrico  redangulo  eft acatus, 
vt  Y,  Sc  arcus  adiacens  cli  maior  quadrante, vt 
ygc;  etiam  angulus  oppofi  tus  mic  erit  obtutus  i 
alioquin  fi  eflet  redus  , iequeretur,  quod  arcus 
quoque  YOC  eflet  quadrans , contra  bypoth.-Gm, 
quia  tunc  polus  eflet  in  circulo-DCAX  Oc  Gtrx, 
ideft  in  x communi  pundo  ex  propol.4.  l.parc. 
Si  vero  elict  acutus  benefient  duo  acuti j Vade  ir- 
cus ygc  eflet  quaurante  minor  ex  propof.  18. 

Quod  fi  angulus  efl  acutus,  Sc  adiaces  crus  per- 
pendiculare efl  minus  qi/adrante , erit  quoque  an- 
gulus alter  acutus  ei  cruri  oopofitus  • Patet,  quia 
fi  eflet  maior,crus  oppolitum  eflet  maius  quadran- 
te cx  pr^c.Cor. 

COROLLARIVM  VI. 

SI  aogulus  efl  acutus  oppolitum  crus  perpen- 
diculare efl  quadrante  minus , quod  fi  eft  ob- 
tufus  vnus  angulus,  perpendiculare  crus  erit  ma- 
ius quadrante . Nam  fi  effet  minos  etiam  aogulus 
eflet  acutus  contra  thefim. 

Nam  relerunt  duo  anguli  obtuli,  Srficex  Co- 
roll.2. duo  crura  perpendicularia  erunt  quadrante 
maiora,  quod  fi  obtulus,  8c  alter  acutus,  adhuc  ex 
CorolI.J.  erit  crus  oppofitum  angulo  maiori  ma- 
ius quadrante  . 

Et  idem  dicas  de  acuto . Nara  duo  anguli  acuti 
faci(xc  crura  minora  quadrante,*  vnicus  acutus  V 
dat  crus  ei  oppofitum  minus  quadrante  vclutcl» 
vt  patet  confidcranti . 

THEOR- 
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THEOR.  V.  PROPOS.  XXIX. 


In  omni  triangulo  fpbarico  ifofcelc  » p duo 
crura  aqualia  fint  quadrante  minora  erit 
angulus  vterque  ad  bafim  acutus > fi  ma- 
iora obtufust  fi  aqualia  quadranti  redus. 
Ati  cantrd  de  angulis , fi  anguli  aquales  ai 
bafimfint  acuti,  arcus  erum  minores  qua- 
drante,fi  obtufimaiores  .fi  redi  quadranti 
aquales. 

Sint  enim  primo  CD.Sr  ob  equalia  crura  quadr£« 
ti, angulus  fic  ad  verticem  o quicumque,  fem- 
per  anguli  ad  bafimB,  fc  c erunt  redi.  Siqui- 
dem fa&o  polo  in  d,  quiacD,  & Dfifunc  quadrati» 
tes  cb  du&us  circulus  erit  idem  ac  bafis  , nempo 
circulus  maximus , & ideo  ex  Coroll.i.  prop.if, 
part. i.  huius, anguli  apud  c,  & b redi  erunt . 

Quod  (i  fint  in  triangulo  Ifofcelc  • v ■ mi- 
nora crura  quadrante  be,  8c  bv  . Dico  angulos  ad 
9,0-  V tjfe  acutos . 

Probatur . Quoniam  enim  crura  ponuntur  mi- 
nora quadrante  produdo  latere  be  vfque  ad  (e- 
micirculumin  r erit  boy maius  quadrante,  & bV 
minus,  vt  prius.  Vnde  angulus  apud  v » fcilicet 
MVb  maior  angulo  myc,  vtpote  oppofitus  maioii 
lateri  ex  propof.18.  huius  . Sed  angulus  Y *qua- 
tnr  angulo  i ex  i.  huius,  fir  v internus  ex  Thcfi 
aequatur  angulo  b trianguli  VEitQuare  agulus  ex- 
ternus mvb  fuperabit  internu  ve*  Vnde  internus 
«rit  acutus;  cum  timui  ambo  fint  «quales  anguli 
duobus  redis  ex  propof.j.h.Sr  ideo  e acutus  erit. 

Et  hinc  pacet  quoque  latera  maiora  quadraote 
habere  oppofitos  angulos  obtufos;  ftquidem  efx, 
vdx  crura  refidua  maiora  quadraote  habebunt 
angulos  oppofitos  obtufos  dvb  * 8c  vbf  , vtpote 
refiJuos  ab  angulis  ver,  &r  evb  .* 

Patet  quoque  fecundam  partem  oppofitara  efle 
veram.  Nam  in  triangulo  Ifofcelle  cbd  fi  anguli 
«,  & b fint  redi.cD,  & bo  crura  erunt  quadrantes 
eo  quod  in  arcu  cbif  fit  polus . 

Si  verd  anguli  fint  acuti  in  Ifofcele  triangulo 
■vb  arcus  bv,  & be  erunt  minores  quadrante . 
Nam  ex  propof.xo.fi  duq  anguli  fint  xqualescrus 
lcr  , 8c  crus  iv  zquabuntur  femicirculo. 
Sed  erus  sci  , vtpote  angulo  oppofituen 
obtufo , quod  fit  refiduum  anguli  kvb,  cft  maius 
«rure  bv  oppofitum  anculo  t minori , vel  i ex 


Hinc  euenfr,  quod,  in  omni  triangulo  fphx- 
rico,cu  us  omnes  arcus  fint  quidrante  ma- 
iores. vel  vnuS  qua  Jrans,  omnes  anguli  fint  obtu* 
fi  Nam  in  triangulo  fi  i D,  cuius  duo  crura  Dxr, 
8c  de  fint  maiora  quadrante, bafis  autem  ETii  De- 
truncetur o i in  x , ita  vt  nx  zquet  crus  minus.  8c 
ducatur  efx  arcus  . An  ;u!us  itaque  rto  arquabi- 
tur  angulo  fxd.  fed  cum  fint  ma'ora  crura  qua- 
drantejVel  quadrantes, anguli  erunt  obtufi, vel  re- 
di, ergo  tanto  magis  addico  angulo  pet  angulus 
det  obtufas  erit,  & fic  de  quocumque  alio  aficras. 

'COROL  LARIVM  II. 


Hinc  quoque  educitur  omnes  arcus  etfeqcu- 
drante  m nores,  fi  omnes  anguli  fint  acuti. 
Nam  fi  vm  d trianguli  omnes  anguli  funt  acuti 
maiori  angulo  DMV  fiat  agulus  zqualis  hVd.  Erut 
itaq;tiuo  oppofiti  xquales;acutus  vero  eft  angulus 
M e-  go,  Be  angulus  atqualis  ova:  quare,  Sc  crura 
fubteafa  erunt  minora  quadrante  cx  przced.DH,% 
M Vr ergo  tant£  magis  md  . 

Aduerce  tamen,  quod  hzc  duo  Corollaria  non 
conuertuntur:ex  eo  cn<m  quod  omnes  anguli  fint 
obtufi  non  infertur  omnia  latera  efle  quadrante 
maiora.  Nec  ex  eo , quod  omnia  crura  fint  qua- 
drate minora  infertur  omnes  angulos  efle  acutos: 
In  triangulo  enim  cuius  crura  vdx  , &r  xfe  bafis 
iTcft  minor  quadrante  , tamen  anguli  omaes 
obtufi  funt,  vel  vnus  re&us  tantum  . Et  fic  in 
triangulo  ebv  omnia  crura  funt  minora  quadran- 
te * tamen  angulus  ■ erit,  vel  re&us/rcl  obtufus, 
vt  pat«c  coufidsranti , 
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quia  acutus  aogulus  id  re&angalo  fubtcadie 

EXPENSIO  VI  crunoJnus-.quaartote.. 


Ve  ca/u  perpendicularis  in  triangulis 
fphsricis . 

Q Vomam  ad  Collutionem  trilgulorfi obliqui- 
__  puloru  inter  alias  regulas  illa  eft  expedita» 
& Facillima , per  quam  triangula  obi  quangula 
«dduo  redangula  reuocahtur  ducendo  perpendi- 
cularem . Ideo  hic  de  cafu  perpendicularis  breul- 
ter  agendum,  vt  omnis  poftca  in  fphzricorum  fo- 
lutionc  triangulorum  relegetur  difficultas. 

'•  '■  • *./  r 

THEOR  I.  PROP.XXX. 

In  omni  triangulo  fpharico  , /i  anguli  ad 
bafim  lint,  aut  obtuft  ambo , aut  acuti, 
normatis  arcus  intra  triangulum  cadit. 

Sit  triangulum  dac,  * duo  anguli  d,  * c ad  ba- 
fim cd  fint  acuti . Dico  perpendicnlurem  utra 
triar.  ^lum  dac  cadere, 

Probiturcx  Cproll.  propof.  »8.  Nam  cadat 
extra.  & fit  ab  , & fequetur  abfurdc  fimul  efTe  ab 
maiorem.*  minorem  quadrante.  QupiT5amenlm 
^ponitur  angulus  acutus, erit  crus  ei  oppofitum 
ab  perpendiculare  minus  quadrante . Rurfus  .quia 
D trianguli  ADcefi  acutus,  externus  adi  erit  ob. 
tufus  Quare  crus  normale  ab’ ei  oppofitum  erit 
quadrante  makisex eodem  Coroll.  minus  inquam. 
8r  matos  quadrante,  quod  efTe  nequit.  Jdenfde- 
molt rabis  ii eri.Igulo  dclti,  In  quoobtufi  anguli 
fun*  dct,*  cdl  ad  bafim.  Nam  fi  job  fit  crus 
normale  extra  cadens.DCT  obtufus  requiret  illud 
maius  quadrante, * bol  acutus  collateralis  angu- 
li cdl  requiret  tllud  do/  minus  quadrante  » 

' } » •:  ' 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXI. 

\n  omni  triangulo  obtiquangulo  , cuius  duo 
anguli  ad  bafim  pnt  vmts  acutus, alter  ob- 
tufus i perpendicularis  minor  quadrante 
extra  triangulum  cadit  ad  panes  anguli 
acuti  ■ 

• % > * 

Sit  triangulum  <*ad  , angulufque  In  illo  fit 
acutus  alscr  o obtufus,*  as  perpendicularis 
‘‘dicatur  intra  triangulum  cadere,  & fequetur  idem 
abfurdum  przced.  propof.  Nam  quia  opponitur 
angulus  acutus  nor- 
male crus  ab  intra  ca- 
dens erit  minus  qua- 
drante ex  propof.»8. 
Coroll.  6.  h.  Rurfus 
quia  qj>  a ponitur 
obtufus, crus  «rtho- 
gonale  Aserit  maius 
quadrante,  maius,* 
minus,  quod cfic  ne- 
quit . 

Quod  verb  normalis  minor  quadrante  cadat  ad 
partes  anguli  acuti  patet  cx  prop.aS.h,  Coroll. 4. 


THEOR.  III-  PROPOS.  XXXII. 

*•  In  trianguli  fpbte  ’e<  bafim , cuius  Juo 
crura  fint  minora  quadrante  , aut  ma- 
iora duo  crura  pcrplndicularia  cadere 
nequeunt . . 

/ . ‘ , { * 

PRob.  Nam  cadant  in  CAQjrlSgulo,*  fint  ai, 
,*AD.It3qj  ex  Coroll. a.  prop.if.  h.  tcaft. 
part.l.  incDQ^circulobafis,polos  habebunt. 
Sed  ex  Coroll.  propof.  1 8.  huius  par.t.  interft- 
Iones  maximorum  circulorum  mutuz  quadran- 
A diftam  a circulo, in  quo  polos  habent , ergo  10. 
terfe&io  a a circulo  maximo  cdq^  quadrante  di- 
te ftabic , Quapropter  ab,*  ad  pu  tstf  normales 
quadrantes  funt  . Quia  ergo  puncium  a didat 
quadrante  i circulo  ope, cttam  ac,  * AQjjuadran- 
tes  erunt  contra  thefim , & idem  dicas,  fi  anguli 
fint  obtufi  ob  eandem  rationem  . Vnde  fidus 
perpendiculares  in  bafim  caduat  etiam  crura  per- 
pendicularia erunt,  & anguli  duo  ad  bafim  redi  • 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXIII. 

* In  nullo  triangulo  fpharico,  cuius  angulus 
ad  bafim  fu  obtufus , vel  reflus:  alttr 
vero  acutus,duo  arcus  aquales  etiam  fi 
non  normales  cadere  pojjunt . 

Sit  triangulum  juD.fr  angui ui  in  co » ponitur 
obtufus,  angulus  vero  qjla  apud  a.  acntui» 
deinde  fi  cotendat  ali  quis,  poife  cadere  intra  truo* 
gulam  arcus*  (qualis  arcui  ab, fit  ille  qa. 

Quoniam  uaque  aq^,  & ab  arcus  funtzqualei» 
erunt  quoque  zquales  anguli  apud  ^ & b in  ipfo 
ideo  normalis  arcus  ab  a dudus  intra  triangulnoi 
qab  cadet,*  ideo  intra  triangulum  rad;  fed  intra 
triangulum  bad  cadere  nequit  ex  prop.}  humi» 
fed  extra;  cum  ponatur  anguli  ad  bafim  RjeutoS, 
* d obtufus  in  triangulo  »-ad  , ergo  caderet , * 
non  caderet  intra, quod  ^Te  nequit , 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXlV*. 


Duo  arcus  squales  extra  triangulumjuiuf 
anguli  ad  bafim  vnus  fit  acutus9alter  ob- 
tufus  m bafim  produftam  cadere  nequeunt 
i regione  anguli  acuti  tntra  perpendit* 
larem  • 


Sit  triangulum  BtAQ^d  cuius  Tertice  a eida 
arcus  normalis  in  h,  contcndatque  aliquis» 
quod  i regione  anguli  b.  acuti  ab  a duo  arcui  ** 

Siles  cadere  poiSnc  inter  punda  m , * *«  9U* 
t ab,  * ad  . 

Probatur.  Quia  ergo  ab  , * a»  ponuntur 
*qaales,erunt anguli  ad  bafim  b,  ScDUiptfat* 


ideo  perpendicularis  intra  triangulum  1 


- cade- 


r«t:crus,ergo  ad  eflet  vitra  perpendicularem  non 
citra,  vt  ponitur  iq  Thcfi » quod  caderet  intra  d, 
k & joco  non  In  h , tRaC. 
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TRACTATVS  XXIII- 

E A S T E R TI  A. 

\ - . 

De  maximorum  circulorum  in  fphara  , mincrumque  interfectionibus , 
contaclibufque  mutuis  . 

- ■ . A\.“ 

pia  mutua  maximorum  circulorum  interfc&ione  , viti- 


- - vi  y I m* 

g.  mus  labor  fubit,  in  confideranda  natura  taftuum  , &in- 
terl eftionum  , quas  faciunt  maximi  circuli , cum  mi- 
noribus. - 


EXPENSIO  I. 

1 

De  Comulbius  minorum  circulorum  2 

"ViC-  Animi  circuli  tangere  fe  nequeunt;  cdm 
J VI..  »t  probatum  cft  , fe  folum  fecare  polline 
bifariam ; contattut  itaque  eft  circulorum  mino- 
na,  rei  cum  maximis,  »cl  inuicem . 

T H E O R.  I.  P R.  O P.  I. 

Si  in  fpb.tr a duo  circuli  fecent  in  eodem 
pnnffo  circumferent ivn  eius  maximi 
ctrculi , in  quo  polos  h >bent , fe  muiuti 
.tangent  Mi  circuli . 

Sit  etrenfus  A*,8r  ac,  qui  in  eodem  pundoA 
fecent  maximam  circulum  BHAic.in  quo  po* 
ToS  h,  te  i obtinent . Dico  contmjrc  itt  todem 
fUrMoK. 

* Probatur.  Nam  in  eodem  pundo,  firnon 
alibi  fecanc  Abc.  Ergo  ibi  fe  contingunt  5 neque 
enim  potiunt  in  eodem  pund  > fecare  »•  ni  fi  in  eo- 
dem pundo  conuoahat.Se  vniaotar  circuli  ab, Se 
Ac . Quod  autem  non  alibi  pofliftt  coaucnire,pa- 
«e.  Nam  ia  eodem  pundo  deberent  c/reulurt» 
maximum  alium  cotingere,  re!  ergo  illu  circulum 
maximum  fecarenc  bifa- 
riam,pohs  fuis  i,&  «,&  fic 
elfent  circuli  maximi  ex 
prop;  i*,  contra  Tbcfion, 
vel  non  bifariam  . Ergo 
arcus  i a h > te  alterius 
maximi  eflet  minores  femi* 
circulo  quare  bd a, te  alius 
non  eflet  circulus  maxi- 
ntra  bypothefim  > cum  arcu  Ht  dittarent 
minori  femicirculo  eorum  fediones . 

Quod  autem  eflet  circulus  maximur,  qui  per 
alium  contadum  tranfiret,  patet . Nam  dudis  ad 
illum  contadum  diametris  planum  eius  per  Hio» 
craafibie  ex  propof.  a.  Trad.xx.  vn de  ex  Coroll. 
i.  propof.  1 4-h.  eflet  maximus»  cum  bifariam  clr* 
culos  CAjtc  ab  diuideret , 8c  per  polos  htc  u tran- 
fi*  et. 


THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

Iu  fpbsro,  ft  dxo  circuli  fc  mutui  unfattt, 
maximus  cii  culus  per  torum  polos 
Jejcriplus  per  eorum  couulium 
. tranftkil . > 

Robarur  • Nam  (i  circulus  maximos  »ac 
1 tranfiens  in  eadem  fig  per  polos  h»  & t mi- 
norum circulorum  non  tranfibic  pef  contadum  A 
tranfihit  alibi  in  l , vel  ergo  erit  ad  idem  inter- 
uaiium  i polo  » > 8e  fic  non  erit  ad  idem  inter- 
uallum  i polo  i;  alioquin  eflet  idem  circulus: 
quod  fi  non  eflet  ad  idem  interuallum i polo  i* 
fed  V g.  ad  maius  il  ; Ergo  circulus  dl  incer- 
oallo  il  deferiptus  eritmaior  fe  cotingentibusin 
Acirculls,  te  confequemer  fecabit  alterum  ini: 
Sed  ex  prarced.  propof.  debet  tangcre.quoicircu- 
lua  maximus  tranfeat  quoque  per  eorum  polos»  8e 
perL»  in  quo  Ipfum  fecant  ab»  & dl.  Ergo 
fecabit»  te  tanget  vqu6d  eft  abfurdum  . 

Aliter  . Dudis  diametris  ca»  Se  ABadcontadfl 
A»  cum  fe  tangant  in  a»  erunt  ipeodem  plano  ex 
prop.  a .T rad  .22.  Ergo  planum  circuli  per  ac»& 
ab  diametros  tranfibic . Ernque  circulus  maxi- 
mus, cum  eos  diuidat  bifariam, Sr.tranlibit  per  po* 
los  I,5r  h ex  propof.14.  Coroll.  1.  part.h.i. 

THEOR.  III.  PROP.  III. 

■,  • 

Si  in  [pbstra  iduo  circult  fe  mutati  tangant^ 
circulus  maximus  per  vntus  polosy&per 
cantati um  amborum  deduflus , fer  alte- 
rius quoque  polum  tranfib/t . 

TRanfeat  circulus  maximus  abc  in  eadem  figr 
per  polum  i , te  per  contadum  a . D.co 
traufire  quoque  per  polum  h . 

* Probatur.  Nam,  ficAtiotranfiensper  t>& 
Anontranfit  perpolum  h»  ducitur  aliquis  alius, 
qui  tranfeat  per  etrofque  poliis:  Vel  ergo  erit' 
idem  circulus,  9e  fic  habemus  intentum , v J non 
idem,  te  fi;  duo  maximi  circuli  fe  fecanc  in  coa- 
, tadu  a , &r  io  polo  1.  Quare  diftanda  «a  eflet 
femicirculu*  ex  propof.  12.  par.  1.  Sed  nec  po- 
teft  effe  quadrans , cum  fic  ddtantia  ai  circuli  mi- 
noris 


) * 
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Horis  a Tuo  polo  » qu*  non  eft  quadrant,  cum 
fpharram  mediam  non  diuidjnt,vt  maximi  ex  pro- 
pof.lo.  Ergb  neque  poteft  efle  geminut  circulus 
maximus » quare  erit  idem , qui  per  contadum,* 
per  amborum  polos  tranfiblt. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 


TVS  XXIII. 

alterum  b,  * interfedionrs  maximorum  ac«b, 
atx  mediabit , ergo  pun&um  terminant  coftn* 
dum  b , Se  fecllonem  b , erit  idem,  vtpoteeitre- 
mum  fcmicirculi  ACB,mim  contadus,  tum  fcftio. 
nes  menfurantis  . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  VI. 


Si  in  fphara  maximus  circulus  aliquem 
circulum  minorem  tangat  - tanget 
. ei  aqualem,  Ci'  parallelum , 


T Angit  drcalm  a.  miiimu»  > minorem  ac. 
Dico,  quod,  &•  alterum  tanget  par.  Utlumj& 
*qu  Itm  circulo  minori  AC.Defcripto  circulo  maxi- 
mo aci  per  contadum  , * per  polum  circuli  ac  , 
qui  tranfiblt,  8r  per  polum  circuii  ab  ex  ?.fi. 

Inueniantur  poli  circuli  ac,  qui  fint  f ,8e  d j 
eircaque^alterum  polum  Fi  plano  circuli  ac  re* 
motlorem  defcrlbatur  circulus  ad  interuallum  bf. 
Dico  hunc  tangere  circulum  maje  mum  ab, ejji que  al- 
teri ac  parallelum , necnon,  & *qua'em. 

* Probatur  primd . Quod  fit  «qualis  j dudis 
enim  diametris  ac,  &ab,eb,  &fd.  Angulus 
aid  erie  «qualis  angulo  fib,  vtpote  ad  verticem : 
anguli  vero  apud  v,8e  t redi  funt , crus  ia  ver6 
eft  «quale  cruri  ib  . Ergo  ex  propof  27.  elcm.l. 
totum  triagulum  aiv  toti  bit  erit  «quale  . Qua- 
te , Se  crura  aV,&  bt  erunt  «qualia , qu*  funt  fe- 
• v D midiametri  circulorum  ac,  ib 

Probatur  quoque  fecunda 
pars . Quod  fint  paralleli» quia 
red  a dp  per  eorum  polos  tra- 
fit ; Ergo  perpendicularis  ip- 
fis  eft  i igitur  circuli  quoque 
ac,  fe  eb  funt  paralleli . 

Probatur  tertia  pars.Qnbd 
tangat  circulus  e b circulum 
ab  : quia  ex  conftrudione  in 
eodem  pundo  fecat  circumferentiam  acie  in  b . 

COROLLARI VM . 

T Tlncmanifeftureeft  punfta  contaduum  elfe 
Jl  per  diametrum  oppofita  . Nam  tangunt» 
vbi  duo  circuli  maximi  in  b,  Se  a , fe  interfecant» 

Suorum  interfediones  femper  fcmicircuio  di- 
ane»  cx  propof.  11.  par.I. 

• T H E O R.  V.  PROPOS.  V. 

, I ^ ’ 

4 Si  fint  in  fpheera  duo  circuli  aquales,  O* 
paralleli ; maximus  circulus , qui  eo- 
rumaltemm  teti^cnt^relujUkm 
quoque  tanget» 


Sint  in  eadem  figura, qu*  fupra  duo  circuli  pa- 
‘rallel.  & «quales  ac,  Se  EB.tangatque  ia  cir- 
culus  maximus,  alterum  eorum  in  a.  Dicorf^y*, 
liquum  tangite  In  b. 

* Probatur  . Namfcd  onet  maximorum  ac« 
be,  &r  ab  diftant  fcmicircuio  adb  » fic ut  etiam 
contadut  minorum  eb,  & ac  diftant  fcmicircuio 
ex  Corolj.  prstced.  Se  diametraiicer  lunt  oppo- 
fiti . 

Ergo  femicircuiusidtm  .uter  a contadum»  8c 


Si  in  fphrera  aliquis  circulus  ai  aliquem 
Jphrene  circulum  maximum  obliquus  jit , 
tanget  is  maximus  duos  circulos  aqua, 
les  quidem  inter  fe , parallelos  autem 
illi  circulo, ad  quem  obliquus  eft  . 

Sit  in  fph*ra  circulus  quicumque  ab  obliquus 
ad  aliquem  maximum  ef.  Dico,  quod  bis 
maxim  i tanget  duos  circula  defcriptiblles  paralle- 
los dato  bf  , &r*qualec  inuicem  ad.  Se  bc  . 

Sint  H,  & c poli  circuM  dati  ef  , per  quos,  & 
per  polos  quoque  circuii  ai 
circulus  maximus  deferiba- 
tur  adcb  : Deinde  centro 
H inceruallo  h a circulos 
minor  ducatur  a d tangens 
AB  maximum  in  a ,*  quare  ex 
pr«cedenti  tanget  , Se  alte* 
rum  ei  «qualem,  Se  paralle- 
lum cb  . Ergo  iam  habe- 
mus ad  » & cb  efle imnccm 
«quales,  Se  parallelos. 

Probo  etiam  efle  parallelo*  circulo  fb  . Nta 
cnm  ad  fit  deferiptus  fuper  eiufdem  f » polo* 
erit  ei  parallelus  ex  l).  propof.  prim*  partis. 
Vndcomnca  erunt  paralleli  ad:  bv>  Se  bc  • 

EXPENSIO  II. 

",  * • 

De  circulorum  minorum  , O4  maiorpm 
iMcrfcttionibus  proportionalibus , 

O*  aqualibus. 


POft  circulorum  minorum  tadus  commune*! 

oportet  cos  comparare  , Se  componere  cnm 
maximis,  & fediones  eorum  mutuas  confide- 
rare. 


THEOR.  I.  PROPOS.  VII. 

* Si  maximus  circulus  maximum  ftttt 
felito  diameter  fpharx,  circulique  ejl. 


PRobatur,  Ttinfig.pr0p.4  h.  N»  o ,0'P 
mz  parti,  rranfeunt  per  centrnrn  ip««*’ 
ambo  . V.  g acbb,  8caib  habent  illud  pro  com- 
muni centro  j fed  non  poflunc  habere  pr® 
muni  centro  centrum  fph*r«,  nifi  in  commu 
eorum  fedlone  cum  in  alijs  partibus  inuicem 
concurrant;  Ergo  communis, eorum  fedi®tr 
fibic  per  centrum . Sed  qu«  linea  tranfie  per  C 
trum  fphfrp, circulorumque, eorum  diamete1,  « * 
Omnis  ergo  fedio  maximorum  circulorum  lp«r 
rj,<k  ipforamijuattcr  «m.  TH£Ofc 
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THEOR.  II.  PROPOS.  VIII. 

’ Si  circulas  maximus  per  polos  minorem 
fecet  ,feBio  chorda  eji  refpeBu  maximi, 
. &•  diameter  eji  refpeBu  minoris ; quid 
fi  non  Cecet  per  polos  fcBio  virique  chor- 
da eji \ 

SEcec  maximus  .OAt^per  P°l°* 

rem  hifs  Dicojcthonem  in  minori t/Jb  diamt- 
irum,  in  maximo  effle  cbotdam  in  fig.  feq.prop. 

Probatur . Quia  chorda  eft  linea  in  circulo  di* 
nraens  illum  in  duo  fcgmcntii  Se  vtrumque  pari* 
ter  (ubtendens  : fcd  fedio  fh  diuidit  maximum 


ipfi  ef  . Ergo  DV  erit  quoque  finus  complementi; 
Quod  autem  fintxqual  es  Dv,8e  ep  patet;  quod* 
vt  finus  debeat  efle  perpendicularis  fedioni , 
duorum  maximorum  orthogon  «liter  fe  fecan- 
tium,  eo  quia  ofb  debeat  vfic  quadrans,  vt  fe  fi auS 
fit  arcuc  po  > complentis  arcum  bf,  vfque  ad  qua* 
drantem  terminantem  in  o . Scftio  quoque  f V ad 
fedione  dv  perpendicularis  eft  ex  cit.pr  !4.cor.i. 
Vnde  DVF»,  erit  redangulum,  & confcqucntcr 
latus  ef»  erit  aequale  lateri  Vo. 

Probatur  tertia  pars.  Nam  finus  verius  , Se 
pars  diametri  orthogonalis  inter  finum  redum.Sr 
circumferentiam  intercepta  ; fed  talis  eft  pars  fe- 
diomsVB.  Ergo  eft  finus  verfus. 

THEOR.  IV.  PROP.  X. 


aOAQjn  duo  fegmenta  foah,  Se  fbh,  & fubten- 
dit  ea,  ergo  chorda  eft. 

Patet  veVo  ex  didis  prop.id.par.l.huius  fh  efle 
diametrum  rcfpcdu  minoris  . 

Si  vero  non  fecet  per  polos  maximus  brai  mi- 
norem xrqj  ia  vtroque  circulo  fedio  chorda  eft, 
per  fe  patet  cum  diuidac  vtrumque  circulum  in 
duo  fegmenta  circulum  quidem  maximum  in  rat, 
& R.B  rjmmorcm  vcr6  m rxt  , & RQJ  fegmenta. 
Se  ornata  fubtendat . 

THEOR.  III.  PROPOS.  IX. 


* Circulus  minor  fecans  duos  maximos  polos 
in  eorum  normali  f Bione  habens.  Se • 
Bionem  illam  maximorum  diuidit  tn  fib 
num  verfum , O*  finum  complementi . 
lpfa  verti  ftBto  tn  duos  finus  rectos  fecatury 
etiam  fi  folum  tn  altero  maximo  tantum 
fuum  pol  um  obtineat . 


S It  circulus  afbq^  maximus, qui  lecet  normale 
maximum  sbiar.  fedione  ab.  Se  polo  b,  feu 
alibi  dummodo  in  a fb^  circulo, ducatur  minor 
circulus  FHis,  fedioquc  eius  cum  maximo  afbq^ 
fit  HF  . Dico / 8 jnern  ab  tirlmcrt  ph  ; n duos  finus 
rctfoi  vf,  & vh  i ficut,  & chordam  is  > feu  in  alio 
circulo  chordam  rt  . 

Probatur  • Nam  finus  redus  eft  dimidiata 
chorda;  fed  ab  fedio  diuidit  fedionem  fh  , vel 
SI,  vel  TBL  bifariam, qua;  cx  praec.cft  chorda;  ergo 
diuidit  ia  duos  finu«  i Diuidit  autSbifarii.quia 
aobq.,  ex  pr.l4.p.l»h. 
cit culus  maximus  di- 
uidit circulum  totum 
hf  , feu; jtobifariam ! 
Vnde  tranfibu  per 
centrum  • Ergo  maxi- 
mi , Se  minoris  com- 
munis fedio  qx  , vel 
FH  per  centrum  tran- 
fibit,cum  eorum  vtra- 
quefuperficies  ptr  centrum  feritur,  & inliflet 
perpcJicuUrlter  chordp  “_Vn‘l1e  'im 

bifariam  diuldtt  er  propof.j7.lib.?.  Coroll.6. 

Probatur  qaouae,qubd  fefiio  ,h  dirimit  femi- 
diimctrum,  & feaionem  «d  in  duas  pirtes,  qua- 
rum en»  dv  fit  fioui  complementi . 

Nam  finu,  tomplementi  eft  finui  ateu»  refidut 
vfque  ad  quadrantem,  rt  av  , fednV  eft  {qualia 


Si  in  fphxra  duo  circuli  fe  mutui  fccent , 
maximus  circulus  per  eorum  potos  duBus 
fecabit  bifariam  , fegmenta  eorum  csr. 
culorum . 

DEnturduo  circuli  Infpbera  CD,*»»,qul 
fe  mutub  fccent  in  ob  . Dlco»f«od  maximus 
circulus  DFE , per  eoru  n polos  dieffuj  bifori  im  feca- 
bit erum  /egm.nta  bfo,  cS*  bco i ficui  bdo,  ct  beo  • 
* Probatur.  Nam  ex  prop.14.  par.i.h.cor;i. 

bifariam  circuli  dc,  Se  ep  fedi 
funt  a maximo  circulo  edf  . 
j Quare  vtraque  fuperficies  cir- 

\ culoru  ef,  & dc  circulomaxi- 
j mo  edp# perpendicularis  erit 
J ex  14.  propof.  primae  partis. 
Proptereaque  eorum  com- 
munis  fedio  ex  9-h.qu*  linea 
reda  erit.cum  plana:  fuperfi- 
cies fint, bifaria  feda  erit  a diametro  ef  dc  per  ce- 
tra c.flr  h trafennte.  Cu  ergo  10  fit  squale  cruri 

ib,  & ih  crus  commune, angulique  ad  Hiinc  in- 
de redi;  triangulum  totum  Hio, toti  hbi  erit 
fquale  : Quamobrem,  Se  angulus  BHI  angulo  Iho 
em  ^qualis,  proptereaque  bf  quoque  arcus  arcui 
©p,  qui  angulum  menfurant,  erit  arqual-s;  & hinc 
01  arcus  refiduus  de  femicirculo  eof  erit  aequalis 
reliquo  refiduo  be  femicirculi  fbi  . Idemoften- 
di  poterit  de  triangulis  BGi.fir  iGO.qudd  fint  ae- 
qualia , Se  hinc,  quod  anguli  bc  i , Se  igo  fint  $qw*- 
les,  vnde,fie arcus  eos  mefurances  bc,  &oc,&r  hinc 
fegmenta,  vt  oic,9c  icb,  & c*t.  eruntarqualia  • 

THEOR.  V.  PROP.  XI. 

Si  in  fpheera  duo  circuli  squales , fiue  niaxi- 
mi^fiue  non  maximi  fccent  eundem  cie - 
culum  aliquem  x O*  intercipiant  circuli 
maximi  per  eorum  polos  tranfeuntis  ar- 
cus aquales»  eorum  fermenta  erunt  aqua- 
lia . 

DVplicl  fchemate  vtemur , quorum  alterum 
circulos  maximos  exprimat  alterum  mino- 
res. 

Sit  ergo  circuluf  abcd,&  alter  POXM.qui  fecetlt 
eundem  circulum  vbcz,  Se  a circuli  m-xuni  per 
polos  ledi  vbcz,8c  fecaatisPZoH  tranfeuntis  in- 
terci- 


cercipiat  arcum  n f qualem  arcui  va  alterius  cir- 
culi maximi,  fcu  etiam  eiufdem , dummodo  tran- 
feat  per  polos  ipfius  fcdi  vcbz,  & alterius  frcan- 
tis  acedj  idcoque  vtrique  plano  redi  lint  ifli  cir- 
culi per  polos  transeuntes . 

Dico  arcus . quos 

0abfcindunt  fe  fccando 
effe  «quales;  ncpe  ar- 
cum cvieffe  zqualem 
arcui  oiz ; nec  non,  & 
arcum  ca»  cfle  «qua- 
lem arcui  opz  . 

Probatur . Quia  ar- 
cus VAdefcendit  per- 
pendiculariter  fuper 
vtrumq;  planum, quod 
fecat,  vx,  8c  xa  fedio- 
nes  erunt  perpendi- 
culares fedionl  bc  , tales  quoque  erunt  fedioni 
07.  , ob  eandem  rationem  arcus  perpendicularis 
pi  , fediones  tp,&  n ; & ideo  ex  propof.9.  finus 
arcuum , quibus  Subtenduntur  V . g-  ac  Unus  erit 
xa,8t  xc  arcus  vc,&  cgt.8r  arcus  ipfi  erunt  ex  14. 
pr.p.I.h.  diuifi  bifariam  in  V,  & a*&  in  p,8r  I, qui- 
bus pofitis. 

Si  itaque  offendemus  VX  finum  effe  «qualem  fi- 
nui  ti  erit  quoqj  arcus  Vc  aqualis  arcui  iz,  vel 
V b arcu»  1 o . Sic  H offendemus  xa  effe  «qualem  fi- 
nui  tp  offendemus  Similiter  arcus  fubcenfos  effe 
«quales  ACinfi  op.vel  ab  ipli  PZ,&|deo arcus  inte- 
gros c('B  effe  gquales  arcubus  Otz,&  caB  ipfi  OPz. 
Hoc  autem  ita  eft.quia  triangula  redilinea  vax, 
& tpi  funt  «qualia,  vn- 
M dc,&r  latera  erunt  fqua- 

Id  verb  fic demon- 
iV  Aratur  va  reda  fub- 
t Ov \ ten^a  °b  «qualitatem 

I l IrXc  yJ  arcuum  perpendicula- 

V / /r  r'ura  c*  r<Iuatur 

yy/  fubteff  arcui  pi,  fic  ar- 

CUSMHlP.&AVSDfqui- 

tu  r ob  seq  ualitatc  m d ia- 
^ metroru  ad  >&  pm  cum 

circuli  ex  thcfi  ponan- 
tur «quales, ablato  ergo  Va  ab  AVsD.fc  Pl  a pihm 
rcftabut  dsv,  8e  imm  «quales  arcus  quibus  ex  *6. 
lib  J.infiftent  anguli  «quales  redi  linei  v ad  , & 
mpi  apud  a,8t  p.  Sic, quia  vz  fedio, & bi  eft  eiuf- 
dem circuli  vcz  diameter  fubtendet  «qualem  ar- 
cum circuli  perpendicularis  bni,  8rvNz,a  quibus 
ablatis  «qualibus  arcubuS  cx  thcfi  va,  8e  ri  refla- 
bunt «quales  arcus  bnp,  & ANZ,  quibas  infiftunt 
anguli  redilinei  bip,& aVz,  triangula  itaque  re- 
di linea  avx,  & tp  1 duos  angulos  «quales  habent 
apud  a,  8r  V ijs,  qui  funt  apud  P , & 1 fuper  bafim 
«qualem  va,  & Pl,  vnde  erunt  triangula  «qualia  $ 
& ideo  tp «quabitur  ipfi  xa  , fic  uti,  & ti  ipfi  xy: 
exs7.lj.el.  quare  arcus  opz,  Stcab  «quabuntur 
inuiccm,ficut  etiam  arcus  bVC,  & zio . 


THEOR.  V.  PROPOS.  XII. 


dt  tn  Ipbtrct  miximt  arcuit  d polis  para U 
Ictorum  defer  ibjntur , truncam  cos  rn 
patet  proportionales,  ipfi  vero  truncamur 
ab.ets  rn  partes  ac/uates  . 

Slot  in  fphjra  circuli  paralleli  a«cd,  Sr  lfkc, 
i quorum  polis  deferibantur  circuli  maximi 
bfhd  , Sr  aecc  . Dico  circumferentias  parclie- 
Iorum  interceptas  inter  circulos  maximos  . vt  ad 
vel  eh  effe  finulcs  , arcus  veao  maximorum  inter- 
cepti inter  fupcrficics  parallelorum,  vt  ae, & dh 
effe  «quales . \ 

Sint  enim  eorum  communes  fediones  ac  , 

EC  , fic  HF  , 8f  DB  iftf 

erunt  parallelz  cum 
/ circulorum  fuperfi- 

/ / cie*  ipf*  fint  paralie- 

f /c  1«»  rurfus  fe  interfe- 

I Ca^unt  *Q  communi 

1 / Pun^0EC»^-'H?9u*‘ 

b y / *^cm  I®  *»  at  a c»&  bd 

\ \3v~-V-4  y in  p facient  autem  *- 

qualem  angulu  apud 
k,  & apud  p , eo  quod 
fint  ex  14-p.I  planoru 
AlL, & 1 dl  fedioni  li  perpendiculares.  Vnde, 
8r  arcus  ek,  8r  ad  erunt  fimiles  , nempe  eundem 
angulum  fubtendcntes,vel  eundem  numerum  gra- 
duum comprehendentes  j quorum  circulus  $fo. 

ennumeret . * 

Probatur  quoque  fecunda  pars  . Quia  enim 
arcus  ex  definitione  poli  funt  «quales  a polo  1 
demitfi  in  circulum,  vt  t e,  & ih,  fic  eadem  ratio- 
ne t k , & id,  fi  illi  minores  ie,  Sc  i a ab  iftis 
maioribus  ia,  & id  auferantur  reliqui  ab  , Se  hd 
erunt  «quales  arcus  . 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XIII. 

Si  in  fphara  duo  circuli  maximi  fe  mutuo 
ortbogonaltter  fecent ; circulus  vero  obii - 
rpuus  tangat  vnius  parallelum  . Paral- 
lelus alteri  fecabit,  tum  parallelum, tum 
circulum  obliquum  in  partes  fimiles . 


* 0 Roponantur  circuli  maximi  dce,  cui  paral- 
mT  lelus  fit  fct  • Deinde  orthogonalis  illi  fit 
•CAjeui  obliquus  fit  CRTjquem*&  parallelum  »ox. 


SPH/ERICORV 

<)uem,  8e  parallelum  fgt  fccce  , parallelus  lrmz 
maximo  «quidiftans  bca  . Dico  ita  eflc  arcum  xv 
ad  tr  arcum,  vt eft  circulus  ad  circulum , ideft 
Tv,  Se  tr  eundem  numerum  gr.  continere  . 

Probatur.  Nam  triangulum  xht  eft  xquian- 
gulum  triangulo  oit,  Vade  ex  4.  propof.6.  elem. 
ita  eft  xt  diameter  ad  ht  diametrum,  vt  ri  ad  TO. 
Ergo  ex  19.  Itb.5.  elem,  fc  reliquum  XI  ad  reli- 
quum oh,  vt totum  xt  ad  totum  ht,  fe  habebit . 
Sed  ht  eft  aequalis  hv,  vtpote  femidiametri,  fc  xr 
ad  xt.  vt  pariter  femidiametri . Ergo  ita  fe  habet 
xi  ad  HO,  et  xr  ad  hv,  fc  permutatio  i ita  fe  ha- 
bet xt  ad  xi»  , vt  HO  ad  hv  . Quare  in  triangulis 
mov  , fc  xir,  habemus  duo  latera  proportiota* 
lia, in  quibus  notus  eft  angulus, tu  apud  o,tii  apud 
I,  quod  fit  redus . Angulus  ver6  reliquus  apud  x 
in  triagulo  xia.,fc  reliquus  apud  HintriiguloHOV 
fu nt  minores  redo,eo  quod  quadratu  crt  Se  ovx 
partes  fint  , ergo  ex  propof.7.  lib  6.  elem.  eruot 
triangula  fquiangula,fc  angulus  apud  H erit  pquas 
lit  angulo  apud  x . Quare, & arcua  eos  fubccnden- 
ees  erunt  fimiles,  nimirum  rt,  Se  vt»  vnde,  Se  os- 
fldul  rc,&  vc  • ..tv.  . in 

• nbtgotia 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XIV. 

Si  infphara  duo  paralleli  circuIsyO-  maxi- 
mus ipforum  fecent  aliquem  maximum , 
tn  arcus  aquales  tnutcem  fecabunt , CT 
omnes  alios  marcus  dfualcs  tnuiccm  . 

SI  in  fphera  fit  circulus  ABCD,in  qui  etiam  paral- 
leli AS,fcCD,fc  maximus  ipforu  ff  reperiatur, 
fecetq;  circulum  illum  in  arcus  «quales  F a,  fc  Fc. 
Dico,  & quemlibet  a ium'y»g.  CHIT  ia  artus  aqua- 
les LH,  & Ht  fecart : 

Probatur  . Nam  tranfeat  Iftc  circulus  ACBoper 
polos  parallelorum  ms  fecabit  bifariam,  & etiam 

fegmenta  ipforum  cx  propoCi 4.  p.i  h.  cruntque 
diametri  ab  fedio- 
nes,  Se  cd,  fic  gt,& 
mh.  Vndcfelnul- 
cem  intercipient,  fa- 
ciencq;  triangulum 
Qpq^fc  QR-S.  Quia 
ergo  fa  ,8e  cr  po- 
nuntur aquales  erflt 
portiones  diametri, 
finufq;  «quales  PQi, 
Se  QR;,  vtpote  «qua- 
libus arcubus  fub- 
lenfp»  vt  eft  videre  ex  prop-9.I1.  Anguli  rerb  ad 
rAt  redi»  anguli  autem  ad  verticem  q^zquales: 
Vtsdedao triangula  redangula  opqj  8e  qjws  erunt 
«qualia  3 ■ Ea  propter  bafes  quoque  erunt  xqualet 
quamobrem  arcua  quoque  hl,  Sc  hc  i 
quibas  finus  fune  , erunt  «quales  , 

Quid  E datus  circulus  non  tranf  ree  per  polos, 
«rdfetV.g.  ULHiT  . Fiat  aliqois, qui  tranfeat,  9t 
tuc  ob  angulos  redos  . & angulos  ad  verticem 
MBilis,  bafimque  «qualem  40, fcqs,  vtpote af- 
ciaous  aequalibus  ex  hypotheli  hl.&  hi  fubtenfa; 
emat  triangula  redangula opq*.,  Sc  q$s  «qualia  • 
Vade,  Se  crus  qf  cruri  qR,  Br  ex  eo  arcus  af  ar- 
coi  VC',  hinc  vero  ad  quemlibet  alium  orculm 
obliquam  priori  argumento  inferes  * « 


M PARS  IUI.  %7? 

• XTistf:  o'  * fai  a 7 npdlbi  iflulr. 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XV.  »*“ 

A 

Ia  fph.tra  par.tll.li  circuli , inter  quos , <y 
maximum  parallelorum  ecquales  arcus 
cn  culi  alicuius  maximi  intercipiuntur, 
funi  .equulis  i illi  veri  inter  quos , <y 
maximum  parallelorum  maiores  arcus 
intercidunt  circuli  alicuius  maximi,  funt 
minores . 

DVplicem  cafum  habd  h*c  propofitio  j quia 
poteft  aliquis  circulus  maximus  tranfire  per 
polos  parallelorum,  vel  non  tranfirrrScd  quo- 
cumque modo,  tranfeat,  liue  non  tranfeat»  fiat 
itaque  paralleli  in  fig.  anceced.  ab, Se  cp  minores, 

Ft  maximus.  Aliquis  veru  circulus  makiinus,  vc 
olhit  non.  tranfeat  per  podo*  parallelorum  nm. 
At  «a  fccct  cos , vc  umeo  ajkos  hi  , gr  hl  a maxi- 
mo, Se  minoribus  intercepti  fint  zqu  ilcs  . Dico, 
& minores  At  B,dr  s>  ic i o*ciiiu',ccm  tirewoi  aquales. 

1 Probatur.  Nan>  dudo per  polos  paraUelpsma 
m,m  circulo  maximo  afhFb»  faciet  fcdionc*  in 

Solibct  ab,  & cd,  necuua  ti,  Sc  tq  circulos  bi- 
• am  fccancesex  <4,prop  ).  par  t.  <Uaiuac/iqu« 
eruot , Sc  quia  arcusa-u » Se  hl  ponuntur  «quales, 
erunt  arcus  fa,  Se  Fc.xqualps.ex  pr*cedenti,ficut 
eft  ei,  fc  de  Ablatis  igitur  arcubus  «qualibus 
FC,&'  DE  i feraicircub  .lcNai , Se  item  srcubus 
«qualibus  fa,  Se  eo  i frmiclrculo  famse,  remane- 
bunt arcus  amb,  Se  cvp  «quales : Quare,  Se  fub- 
tcf«,d  ametriq;  cd,&  ha  erut  e quales,  vnde, fc  ipfi 
circuli  paralleli  ciD>fc  alb  . Ec  hinc  patet  (ecuJa 
pars  eodem  argumento,  nempe,  quod  paralleli  fint 
InxqualesiUi  , qui  arcus  inzqualcs  inter  iplos,fc 
maximum  parifldorum  intercipiunt .' 

- TH&OR.IX.  PROPOS.  XVL- 

Si  in  fphxr*  circulus  tranfeat  per  vnum  po- 
lum vntuSy  O*  pcraducrfum  polum  alte- 
rius circulorum  inclinatorum  musce  m , 
ille  ctrcu}us  ab  silis  abfctndet  aquales 
arcus . 

Sit  cireuTut 'AHcil,qu)  circulorum  inclinatorum 
inuicem  foe,  Se  bhf.  per  polos  tranfeat  per 
vnnm  vniifs  nimirum  d circuli  bhb,  Se  per  alte- 
rum A alterius  foe  , Se  fecet  eoldcm  inclinatos 
circulos  ino,8r  h-.  t>.co,quod  arcus  intercepti  fc, 
& HB  erunt  aqualtt  . 

v 'Probatur.  Arcus  cNAtrquatur arcui  DcH»quod 
quilibet  circulus  fubtenfits  i filo  polo  ex  defin.A. 
‘habeat  «quales . Quare  anguli , oda,  Se  h ad,  qut 
fierent  dudis  redis  ah,  cd,  vtpote  penpherijs 
«qualibus  infiftentes  hc.d»  Se  gha  cftem  «qualos. 
•'  ProgrefT.  3.  in  triingulo  quoque  dca  anguli 
ad  o,  & a ftfnt  «quales  ob  «quales  femidiametrot, 

. quibus  fubtenduntur  ex  propof.14.elem  1.  Trian- 
guli vero  dcv  angulus  redus  eft  cum  dfb  fit  qua- 
drans ex  Coroil .2.  prop.14.p  l.  fic  ia  triangulo 
•Cia  angulus  c redus  eft  eade  ratione  .^Quare  reli- 
quus apudv  reliquo  apud  1 , tnangulaquc  iac,  6e 
*fc  dvc  erunt  «qualia . Vnrte  etiam  bales  ia  , & 
V d eriint  «quales ; Ablati  iuquc  pane  loterme- 
B b b dia 
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d J7«  TRACTA 

^ia  iv  commnai  rcfidmun  V*  refiduo  i » erit  «• 
nale . 


Progrdf.J.  Chorda  entem  ni  «qtiitnr  chordg 
Be.qms  Imaginatione  feple,  rtpote  «quali  peri- 

eerir  do.  * *H  fobtenf* . Quia  enim  ca,  *r  hd 
it  squales,  ablata  communi  portione  Hn,  reli- 
qui arcui  HA.&CD  reftabunt  squale»  . 

Pfogreff.  4.  Cum  itaque  trianguli»  HAV.tr  OM 
unguluiDn  I.  progr.  angulo  a,  trn  s.  latita  vas 
Uteri  DI  ,«r  ex  g.latua  ah  lateri  cd  fit  «qnalr.Ergo 
cx  prop.si.  «L I.  erunt  squalia.tr  briis  ht  bafi  ei 
«quabitur . In  trianguli»  tandem  hvc.  (C  cic  ha- 
bemus ic.tr  cv  crura  squalis  ex  s.  progr.  trasv» 
«rc1e14.tr  hc>  tr  cc  funt  radi/ . Ergo  angulus 
niger  angulo  nigro  arqualit . Et  ideo  arcus  ■■ 
arcui  roxquabitur.  ficut  eo.  tr  es  refidui  • 

THEOR.  X.  PROPOS.  XVII. 

Si  i , fphara  fint  parallelt  circuli,  (ydeferi- 
baniur  maximi  circuli,  qui  unum  qui- 
dem paralie lorum  ungunt  i reliquos  veri 
ftcenl , circumferenti e parallelorum  in- 
terceptu inter  eos  maximorum  circulo- 
rum femicirculos  , qui  non  concur- 
runt, pmtles  erunt-,  maximorum  veri 
circulorum  circumferentia  inter  duos 
quo/cumque  parallelos  intercepta  erunt 
aquales. 

IN  fphsra  paralleli  circuli  delcrlpti  fint  AS.s>tr 
chD)  Sc  1L,  qui  eundem  polum  habeant  o ; de- 
fcribancurque  maximi  circuli  afxb,  &Mcxx,qui 
tangant  parallelum  il  inpundia  l»&i;  & re- 
liquos parallelos  fecent  in  puodit  a»c»  d»  b»  Se 
u, h,v,n  i fe  verdinuicem  apud  J»&x>in  duos  fe- 
micirculos more  maximorum  circulorum . 

Dico  arcus  ic,&  id  , ficut  lh,6c  iVeffe  ?qua- 
Jes;  necnon,  Se  arcus  ca,  & bd  ; fic,  & hm  , 8c  vm 
arcus  maximorum  circulorum  inter  parallelos  In- 
terceptos efle  aequales  . Arcus  vero  parallelorum 
Inter  circulos  maximos  interceptos,  am, 

fic  ,Se  dv  nb  efle  fi  miles  . 

Ducantur  ad  ineundam  probationem  circuli 
maximi  olp  ,&oiZ  tranfeuotes  per  punda  con- 
taduutn  I , & l, & tranfeuotes  per  polum  o,8eq^ 
parallelorum, flr per  polos  maximorum  ungen- 
tium * * ex  propof  j.  huius  . Quare  ex  prop* 
lo.  bifariam  fccabunt  fegmenta  ipforom  maxi- 
morum, & minorum:  Vnde  fegmentum  MLN 
V.  g.  maximi,  & minoris  urm  erunt  bifariam  fc- 
di  m x»  & fic,  Sc  Ali  Ruxicni,k  A 8 » erunt  bi; 

y 


t v s xxiri. 

fariam  fedi  in  x.  Se  8,  Se  eadem  dicat  de  fegmm» 
tis  circuli  angoftioris  chdv  : Quar£  erunt  srqua- 
les  prxdidi  arcus,  vtpote  bifariam  fedi . Erit  er- 
go aequalis  arcus  ic,  maximi  arcui  id  eiufdem,  8g 
IA  arcui  ib.  Vnde  ablato  communi  arca  CID  % 
remanebit  quoque  arcus  ac  arcui  db  maximi  cir- 
culi na  inter  pararallrlos  intercepti  aqualis ; 
Idem  probabitur  de  arcubus  mh,&vm,  quod  fint 
arquales  lm,  Se  ln  a quibus  ablatus  arcus  commu- 
ait  a v,  «quales  reftituet  hm,  81  vw  • 

COROLLARI  VM. 

IMb  arcus  quoque  ac,  Se  mm  ; ficut  Vw,  8e  vm 
erunt  aequales, qubd  oftenditur  . Nam  arcua 
acdb,  StmhVN  funt  squales  ex  propof.tl.  Quia 
fecam  eudem  circulum  minorem  ambm  duo  nuxi- 
mivci,  8ecHK,&  maximi  oux,  fir  orpx  per  eo- 
rem  polos  # * tranfeuqtium  intercipiunt  arcut 
«quales  u,  &i  8,  Se  ob  eandem  rationem  arcus 
quoque  CID,  Se  HLV  aequabuntur.  Cum  ergo  AC 
DS,firM*,VN  fint  arcus  arquales  ablatis  aequa!  bus 
cid  , Se  hlv  reftabunt  ac,  Se  mh  , fient , vm  ,fit 
db  «quales. 


Probatur  quoque  fecunda  pars . Quod  circnuH 
ferentis  minorum,  vt  cH,  Se  u a fint  fimiles  cir- 
cumferentiis am,  Se  m 8 . Quoniam  circuli  maxi- 
mi UQ.,  Se  iPQ.  per  polum  o parallelorum  eraq. 
feunt,  erunt  arcus  2 3.  Se  8 r parallelorum  polo 
O deferiptorum  ex  propof.ia.  fimiles)  ideo,  Se  hc, 
& am  erunt  fimiles . Quia  hc  squatur  ipfi  23.  Se 
am  ipfi  8 a. . Probandum  eft.itaque  ch,  Sc  23 . efle 
arcus squale*,  Se  item  AM,  Se  8 lC  > Demonftratur 
autem  eo,  quia  ex  propof.  n.  chd,  Se  hi  V fint  s- 

£iles ; vtpote  duo  maximi  eundem  parallelum 
ates,&  squalem  arcum  L 3, Se  1 a circuli  maxi- 
mi oizq,  & cLPQtranfeuntin  per  eorum  polum  • 
Intercipientes . Quare,8e  fcmiarcus  illorum  ( ta- 
les enim  funt  ex  propof.  10.  huius  c a »Se  **) 
erunt  squale*.  Ablato  ergo  communi  arcua  a* 
erant  squales  ch,  Se  t).  Sed  23.  eft  fimilis  arcui 
1.8  ex  propof.ia.  huius  * Ergo  etiam  ch  erit  fi» 
milis  arcui  AM  . m t.  -i\ 

Idem  poterit  probari  de  arcubus  dv,  fr  mb  t 
Qubd  fint  inuicem  fimiles  j fiquidem  vd,  de  js. 
funt  squales  , eo  quia fcmiarcus  a d,  Se  3 V fint 
squales . Vnde  ablato  communi  arcu  3 v rema- 
nebunt 23.  Sc  d?  squales  : fed  a 3 eft  fimilis 
arcui  i,  8 . Ergo,  Se  vd  fimilis  erit  arcui  an . 

Maximb 


SPH.&RICOR.VM  PARS  II. 


Maximi  * quia  eodem  argumento  am  , Se  bn 
probantur  «quales  arcui  8*  . Siquidem  a 8.  * mr 
femiarcus  funt  «quales : Ablato  ergo  communi 
arcu M 8 remanent  am,  Se  8 R squales , Se  ha 
dicas  de  arcu  nb}  quod  fit  squalis  eadem  ratione 
arcui  8 r. 

THEOR.  XI.  PROPOS.  XVIIL 

Circuli  > qui  tangunt  eundem  parallcUum 
aquali  ter  funt  inclinati  ad  maximum 
parallelorum , o**  poli  eorum  aqnalem  d 
polo  maximi  paralleli  habent  diftantiam. 

Sit  figura  pr*cedens,  8c omnia  in  ea  difpofita, 
vt  prius . Quia  ex  def.  6 . par.prims  circulu* 
ad  circulum  inclinat  equi  , cum  maximi  circuli 
perpendicularis  ad  ipfos  ambos  arcus  angulum, 
quem  faciunt  eorum  plana  in  fe  fecando,  menfu- 
rat : Ideo  videndum  eft  ; an  inter  circumferen- 
tias tangentium  eundem  parallelum,  vt  padr 
chvk,  & maximum  parallelorum  fzex,  aqua- 
les circumferent^  perpcdiculariu  vtrifque  maxi- 
tnoru  circuloru  intercipiatur:  circuli  autfoZq»  Se 
Ofojont  perpendiculares,  vtpotc  crartfeuntes,vt 
in  prxred.  probatione  fecimus»  per  eorum  con- 
ea&us  IL,&  per  eorum  polos  * * , Se  per  polos 
etiam  o paralleli  maximi  pzpek.  Quia  Itaq; 
op,  & cz  funt  quadrantes  maximorum.quod  trart* 
feat  maximus  fzpek.  per  eorum  polos  cx  Coroll. 
propof.  14.  prim?  partis  huius, ideo  erunt  inuicem 
arquales.  Arcus  verboi,&  ol  ex  prop  t8.  par.i. 
b.  funt  squales  , quibus  ablatis  a quadrantibus 
©z,  &op  refidua  fupereront  tz  , Se  lp  equilia, 
qux  intercipiuntur  inter  circulos  pade  , fir  ghvk 
tangentes  eundem  parallelum,  Se  ad  maximum  p*- 
ralleloi^m  fzex  inclinati . Cum  itaque  fint  tt- 
qualia. refidua  maximorum , tum  tangentibus, tum 
maximo  parallelo  perpcndicalarium . Ergo  tan- 
gentes eundem  parallelum  aequaliter  funt  incli- 
nati . 

Probatur  fecunda  pari , quod  habeant  polum 
;tqud  diftancem  a polo  maximi  parallelorum . Po- 
lus diftat  i circumferentia  maximorum  quadran- 
te . Exgo  inter  fade  , & KMVc  tangentes  eun- 
xSetn  parallelum, 8e  polum  * * ipforum  quadrans 
incereft  iz#>  & lt»#j  fcd  etiam  inter  polum 
maximi  parallelorum , Se  circumferentiam  paral- 
lelorum , quem  tangunt,  intermediant  arcus  ae- 
quales Si,  &rOL,  additis  ergo  illis  arcubus  «qua- 
libus illis  quadrantibus  iz  8e  lp#  remanabunt 
arcus  arquales  01  z t , & oep  * - Vnde,  8e «quali- 
ter diftabuut  i polo  vel  O,  vt  pacet . mk 

COROLLARIVM,"  11 

• I 

Hinc  eft  qubd  cum  diftent  «qualiter  5 pol 6 
parallelorum,  , poli  cundtm  parallelum 
tangentium,  quod  polline  vniri  circulo  aliquo  pa^ 
tallelo,  qui  per  eorum  punda  * ^tratlflbit,cum 
f qualiter  4iftcnt  i P0,°  °» & conlequcnter  i po* 
loq.  r:  ^ 

, - • . 

i.  . i i . * i 

m 
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, Maximi  circuli  qui  fimiles  circumferentia; 
parallelorum  circulorum  in  fph.tr a aufe- 
runt ifii  y aut  per  par  aU.  Aoum  polos  tran* 
feunt  y aut  eundem  vnum  parallelum 
tangunt  • 

IN  Sph«ra  maximi  circuli  abc*  dbv  auferant 
circumferentias  fimiles  ad,&  dc  ex  parallelis 
adv,&-fg  . Dico,  quod  fi  alter  ex  maximis  circa- 
lis  tran feat  per  polos  parallelorum  , quod  cfcam 
alius  tranfibitj  quod  fi  alter  tangat, 8r  ^Iterquoq,- 
tanget ; quod  fi  vnus  non  tangat,  nec  per  polum 
tranfeat,uee  alter  continget , vel  per  polum  tran-* 
fibit  parallelorum  . Sed  ambo  parallelum  mino- 
rem contingent  $ Tranfeac  ergo  primo  abc  per 
polum  b parallelorum.  Dico,  8e  maximum  dbV 
per  eundem  polum  b tranfire,  & erit  polus  in 
communi  fc<ft*one,quod  fi  id  negerur  , & dicatur 
pun&jtn  »quo  feinterfecant  non  elfe  polum,  fcd 
aliud  pun&uroE  . Ducatur  ex  polo  t.  per  pun- 
flum  c arcus  circuli  maximi  he  : Ille  ex  prop.12. 
auferet  circumferentias  parallelorum  fimiles  ha. 
Se  of  . Ergo  inuicem  erunt  fimiles  ad,  Se  ah,  vc- 
pote  eidem  arcui  f«  fimiles.  Ergo  cum  fiiueiur. 
d^m  circuli  erunt  quoque  «quales , totus  inquam 
ah  arcus  cum  fua  parte  ad.  Non  poteft  ica  jue 
e ueni rc,  quod  ad.  Se  fc  fint  arcus  fimdes,5f  tran- 
feunte  per  polum  abc  maximo  non  tranfeat  quoq; 
per  polum  e,  et  in  conon  fc  interfecet  db  v . 


Tangat  fecundo  maximus  abc  parallelum  »e  . 
Dico,  & alium  maximum  def  eundem  tangere  fi 
etlim  non  taiTgit, ftd  fecet,  ducatur  maximus  4** 
quis,  qui  tangat  inpuncfco  e,  & fccct  maximum 
"abc  , Se  fic  o H . Quia  ergb-  r.  h tangit  Ibc 
propof.  17.  ixfe  , Fdco  ac,  &r  tv,  & be  eruat 
arcus  fimiles, fea  ex  bypothefi  fimiles  quoque  funt 
ht>,  6e  1 T , & BE . Erjjo , 8e  inuicem  ctunt  fim'l  :s 
• iV,  8e  it  , ficut,  fir  a<s  , Se  r.o  ; ideo  cum  finn- 
In  ijfdem  citcutis,  efvnt  «qualos  ac  , 8c  ad  Gcut 
inuicem  IV,  Se  ir  erunt  «quales  pars  coci , quod 
e(Te  nequit  i1  ' > 

v Noq  tangat  tertio  abc  parallelum  IVt,  fcd 
fecet.*  Nec  tranfeat  per  polum  parallelprum  x. 
Dico  «Itcrfi  quoqi  bi;  f fecare , nec  tranfirc  per  po- 
dum  x.  Sed  ambos  makimos  contingere  cirtUluhf 
parillelum  minorem , fi  tamen  auferant  circum- 
teremiai  de  parallelis  fimiles  . ' 

Probatur . Nam  ex  prop.^’.  cum  obliquus  fir, 
flqutdem  fi  re3u$  efftt  tranfirct  per  polos  ex  Cor. 
propof.i^ . qiiod  non  ponitur  . Is  continget  pa-i* 
rallelos  inuicem.  Se  etiam  circulis  alligaatis  mi- 
noribus ADC,  ar  IVT,  Se  «quales  inuicem, quorum 
«Iter  eft  be,  qdi  minor  erit  predi&is  parallelis  cu 
eos  fecet  ABC^huc  autem  tangat:  Probo  etiam  DBf 
ipfos  minores  parallelos  taogcre,quorum  alter  eft 
B b b 1 »x. 


. 'i 


ie  . Si  enim  non  tangit*  alter  geh  circulus  maxi- 
mus tangat . Secctq;  maximii  a»c.  Qu<a  ergo  gbh 
tangit  eundem  parallelum  be  ex  prnpof.  1 7 erunt 
arcus  a «,  iv,  & te  fimiles » fed  tales  ex  thefi  fune 
arcus  ao  , & 1 t » & ie  . Quare  cum  fint  fimiles 
ynitertio  t»  arcas  IV,&  it  erant  inuice.fimiles» 
cumque fint  eiufdem  circuli , erunt  quoque  jqua- 
les  pars  toti  , quod  efle  nequit , fic,  &r  ad,  8c  ag 
erunt  fimiles,  & eadem  ratione  arquales,  quod  eft 
ablurdum,  pars  enim  effet  (qualis  toti . 


THEOR.  II.  PROP.  XXL 

Si  in  fphara  circulus  maximus  parallelos 
aliquos  circulos  f ecet , &•  non  per  polos 
parallelorum  arcus  ad  eafidem  partes  tn 
dimidio  hemifphario  fiunt  maiores, yudm, 
vl  fint  fimiles  arcubus  tn  altero  bemijpha- 
rio  exiftentibus , vel  i contrl . 


SEctt  in  fnhen  parallelos  a«  > 8r  cd  , Se  tr,  «r 
non  per  polos  maximus  circulus  ch  . Dico 
arcus  liz  in  hemisferio  MNXefifc  maiores;  quam 
vt  fint  fimiles  arcubus  rfl  alterius  hetnifpharrij 
MQl. 

Per  pun&a  xv,  8c  per  polos  n,  & Q^duo  circuli, 
feu  femicirculi 
maximi  nyq  de- 
fcribatur,&  nkq.. 
IQi  ex  prop.ia.h. 
J arcus  fimiles  in- 

terci pient  kdv,& 
•^/f  It  |i  — Sr  SBT-crgoZB.crit 

\ //vfl  /f\\  i maior;quam  quod 

fit  fimilis arcui  x- 
*F V oft  erit  ar- 

cus  fimilis  arcu» 
— P xdv  . Ergo  xdV 

erit  maior, quam, 
quod  fit  fimilis  arcui  rfl  > 8r  ideo  quoque  zbi 
erit  maior,  quam,  quod  fit  fimilis  arcui  M-fL  . 


De  feflionibus  maximorum  cum  minoribus 
imequahbus , (y  non  Jimtlibus . 

Q Via  circulum  obliquum  alteri,  vt  Zodiacus 
Aquatori  in  fphzra  cjlcfti  , circulus  per. 
pendicularis  eorum  alteri,  qualis  eft  Horizon A- 
quatori  , non  fecat  «qualiter  , vt  experimenta 
docet; fed  dum  arquales  partes  Aquatoris  peroriu- 
tur;non  tamen  arquales  partes  Zodiaci  emergunt  * 
ideo  ad  traAatum  de  Ghsrra  funditus  intelligen- 
dum , hzc  vltima  Expenfio  percurrenda  eft , in 
qua  de  illis  fedionibus  peragitur  . • 


Sit  pun&um  a fignatum  in  fuperficie  fpharrar 
intra  circuli,  fiue  maximi,  fine  non.periphe- 
riam  cdgX  , perquepun&um  a plurimi  maximo, 
rum  circulorum  arcus  agantur,  vt  ca,&ag,& 
FA.fif  ad,&  vnustranfeacper  polu  H predi&i  cir. 
culi  cogx  , & fic  AV,  cuius  refiduus  arcus  fit  ao  . 
Dico  maximum  efle  arcam  av  , qui  per  polum  h 
tranfit,fir  refiduum  eius  a o minimum;  c arte  ros 
ver&  propinquiores  , vt  ag  remotioribus,  vt  ad 
efle  maiores,  tc  arqualitcr  diftantes,  vt  af,  at  ar- 
quales 4 

Trahantur  per  polum  h,&  perpun&a  circum- 
ferenti? circuli  cfcd  arcus  maximorum  circulo- 
rum hg,&  hd,  puncta  inquam  per  quz  tranfeunt 
arcus  primo du Ai . Sic  th,he,&  cet.  Tunc  fic. 

* Probo  primam  partem  propoli tionis,ex  pro- 
pof.p.partis  huius  fecundat.  Cuiulcumquctrian- 


J 
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gul)  fpharricl  duo  cTura  rc/jquo  funt  maiora.  Ergo 
in  triangulo  ahc  erunt  maiora  crura  ah,  8f  hc 
crure  ag  . Sed  duo  crura  VH,Sr  hc  ex  prop.  1 8. hu- 
ius part.l.  funt  «qualia. Nam  arcus  hc,&«hV  dudi 
funt  i polo  H arcus  ah  idc.  Ergo  arcus  aV  maior 
eft,  quam  ag,  8e  eadem  ratio  eft  de  crure  at  » & 
th,  rt  patet» fir  de  omnibus  alijs  . 

Probatur  fecunda  pars  de  rcfiduo  arcu, quod  fit 
minimus  . Nam 
duo  crura  ha,&  ac 
reliquo  hc  funt 
maiora  ex  cit.  pro- 
pof  9 fecunde  par- 
tis huius  r Sedar» 
cus  HO  eft  «qualis 
cruri  hc  ex  prop* 
l8.huius  part.l.  Si 
ergo  auferatur  cd- 
munis  arcus  ha  , 
remanetAC  refiduo 

AO  maius. 

Probatur  quoq;  tertia  pars  . Quod  ag  fit  maior 
arcu  ad  . Nam  crus  HAjtft  commune.fir  duo  cru- 
ra hc»  8r  hd «qualia:  angulus  verbAHG  maior 
angulo  ahd.  Vndeex  propof.ia.  fecundx  par- 
as huius,  bafis  ao  fubtenfa  angulo  maiori  maior 
crltbafiAD. 

probator  tandem  vltima  pars , quod  af,  & AT 
fintzqaales  ex  prop.ll.p.l^Nam  ah  latus  eft  co- 
munc  »•  crura  hf,&  ht  xq^lia  ; angulus  ab  illis 
compreheofus  fha  ob  hypo.hcfim  «qualis  diftan- 
ti*  ab  arcu  Oav  , neceflario  eft  pqualis  angulo 
aht:  Ergo,  Bc  bafis  af  bafi  a r «qualis. 


inc,  in  n t In  h , in  r , fa  c nimirum  h bti,  Bt 
sse  i , fir  fzxqj  Bc  0TV9,  Bc  Dico  omacf 

elTe  ad  circulum  asci  inclinantes  . Secundo  Re- 
difftmum  rfil*  hbt i tangentem  innundo  h,  in 
quo  maius  figmentum  )Hi  paralleli , qui  tangi- 
tur, bifariam  diuiditur  a maximo  per  polum  tran* 
leuntc,  qui  eft  amct  . Humillmum  vero  elfe 
Bsit , qui  tangit  in  oppofito  pundo  f » vbi  idem 
amct  fccat  paralleli  minorem  arcum  a e J. 


Tertlb  «quidiftanter  ab  iftfs  pundis  tangen- 
tes ilTc  eodem  modo  inclinatos  : fcd  qui  diftae 
magis  , in  quo  tangit  humillimus  illum  eleuatio- 
rem  efle  . 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XXIII. 

Si  in  fpbara  maximu  < circulus  vnum  qui- 
dem circulum  ungit-, ilium  autem  ei  pa- 
rallelum fecet  pojitum  inter  fphx-se  cen- 
trum , &•  circulum , quem  tangit i po- 
lus autem  cius  diflt  maximi  fuerit  inter 
parallelum , cjucm  tangit, & quem  ficati 
circuli  maximi  tangentes  parallelum  , 
quem  fecat , erunt  ai  illum  inclinati . 
Rrfhffimui  autem  tangentium  erit  in  eo  pun-, 
v So,  in  qua  matus  fegmentum  bifariam 
diuiditur  i humillimus , in  quo  minus 
fegmentu#  bifariam  diuiditur  . 
un  veri  arcus, qm  tangunt  inpunftisipra- 
drflis  contactuum  ecqui  di  flantibus  fimi- 
luv  inclinati  funt,  quivero  magis  acce- 
dunt ad  conlafium  humillimi, magis  incli- 
natifunt,  qulm,  qui  ab  eo  longius  abfunt. 
Poli  veri  tangentium  funt  in  parallelo  ipfi, 
qui  tangitur, (F  ipfo  minore , 

SH in fpb*M mwiaiMcircuIu»  »»ei.qul tangat 

parallelum  ad,  fecet  vero  parallelam  feli, 
politum  inter  fphftf  centrum.* circula  AD.rjutm 
ranffic  . Polus  autem  circuli  maximi  przJicn 

abci  fit  io  “ iotcr  AD»  & tP  Hc;  clJcu  1 

verb  maximi  contingant  parallelum , quem  Iccat 


Quarto  polos  elTe  in  parallelo  45.  minore  illo 
ad,  qui  tang  tur,  fed  tamen  ei  parallelo . 

Probatur  primo  h«c  vltimi  pars  , vtpote  fun- 
damentum ceterarum . In  circulo  maximo  amct 
(ecante  , vtpote  ei  perpendiculari  erit  polus  cir- 
culi tangentis  aicb,&  diftabit  ab  eius  ambitu  qua- 
drante . Quia  ergo  diftancia  ma  eft  quadrans , «r 
YH  eft  quadrante  minor,  vtpote  a parallelo  f.h  ad 
eius  polum  y:  Si  menfuretur  ab  h quadrans  ver- 
fus  a non  perueniet  ad  a,  vtpote  »quod  fit  maior 
quadrante,  cum  polus  m debeat  efle  inter  h,8t  Y 
ex  tfufi  . Verum  excedet  y , qudd  fit  hy  minor 
quadrante } Vnde  cadet  in  pundo  4.  inter  a, & V, 
& poloY  interuallo  Y 4.  deferiptus  circulus  45. 
hic  polos  omnium  tang^ntiu  in  fe  continebit . De- 
feribantur  enim  per  polum  Y ,&  punda  cootadou 
n,  F,  c , t , &r  catt.  arcus  raaitimorum  circulo- 
rum pundat!  YN.fltYF,  &yg,  & yb  erunt  omnes 
arcus  a polo  y ad  parallelum  eh  «quales . Nempe 
YE,  & TG,&i>i,8f  yh,&yf  . Sunt  quoque  arcus 
refidui  vfquc  ad  parallelum  minorem  4 y pquales 
y 9.  Y 4 Y 6.  y 7.  Bc  Y f.ob  eorum  parallclifmum. 
Quare,  fi  addatur  pr*di&is  erunt  omnes  «quales, 
ficEY  V & HY  4 flC  NY  7.  & GY  6.  Bc  FY  p.  eruftt 
«quales : fcd  hy  4.  vnuS.cft  pr*didis  arcubus  pro- 
batus eft  quadrans  . Efgo  omnes  quoque  ali  j 
erunt  quadrantes, cdm  ergo  circumferentia  circu- 
li 4,  y.  remoueatur  qdadrante  a circumfcrcntijs 
tangentium,  Yt  remouctur  h 4.  flr  in  4.  fic  polus, 
erit  etiam  in  omnibus  aFjs  pun&is  illius  circuli 
4 5. polus  aliorum  circulorum  tangentium  . 

Probator  prima  pars,  Bc  fecunda,  quia  intra 
ambitum  circuli  abci  pundum  Y cleduin  eft  prj- 
ter  eius  polum  M ,*  a quo  dudi  funt  arcus  y m c , 
tranfiens  per  eius  polum, & yAcius  refiduum.  & 
TAE,  &yn8,6<¥H,&  ycB,  qui  ctum  uanfeunc 
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per  c6tiausH,N,F,G,E,«f  polum*  «f  4 7.9..« .cir- 

culorumaxinjorfi  taogcntiu*BBis,8f  hiti,&  cpt.fc 

Jdeoiftis  omnibus  funt  perpendiculares  . Vnde, 

8f  tangentium  prfdidoram  ad  fecantem  circulum  « J'j-  ^ \ 

ABC!  inclinationem  menfurant  cx  dcf.tf.  p.i.  H.  /I  O 

Quamobrem  ex  propof.s 2.  huius  arcus  yHc  erit  cl^-: d-  A 

maior,  quam  y v 8 , & hic  quam  IFy  , cui  erit  at  * L H -A. 

qualis  yct,  8c  hi  maiores  ,quam  y 4A  • Qu,a  quam  of,  ex  propof.i a.lib.y.  8e  ideo  etiam  lh 

autem  diximus  in  prima  probatione  yi>H,  &'  yN,&  zquales,  quam  lk  . 
yf,  &r  yG,  &' y E effe  arcus  ar  quales  ; Si  hos  arcus 

aequales  a fuccefliuS  mzqualibus  auferamus  . re-  COROLLARIVM. 

manebit  maius  refiduum  hc  refiduo  h 8,&  hfc  re- 

fiduis  Fi,  & cb.  8e  harc  refiduo  nullo  arcus  it  ni-  YJT  Inc  manifeiH  patet,  quod  fi  transferatur  lh 

hil  enim  remanet  ablato  arcuyE;  Hi  veio  ora*  1 1 propinquius  ad  ab  , minorem  arcum  fub- 

teniuram,  ficut,&LK . Quia,  li  fubtenderent  *- 
« 1^7)  qualem  arcum,  laraipfi  arcus,  quo  viciniores  alteri 

I ^*^**-^  diametro  eo  legmcnca  diametri  maiora  non  fub- 

tenderent  i cum  fubtenderent  ipfa  eadem  » qu* 
fubtendebant  tibi  remotiores  arcus  . 

theor.  lemmat.  II.  PRcfpOS.  XXV. 

Y"  Portiones  diametri  duobus  arcubus  m.tjua- 

'Y'V  hbus [ubtenfe  remotioribus  ab  altero  du- 

metro  in  quadram  e i ji  tlh  diametro  al- 
l \\  \\V\  vY  ler' v,cml0rts  anus  ful>tendanl,  tlh  dr- 

V\V'  ctts  erunt  muicem  m.equales,  & remotior 

erit  minor . 


nes  arcus  inclinationem  menfurant  arcuum  tan- 
gentium a Quare  cum  remaneant  inarquales  , & 
femper  minor,  qui  magis  remouetur  ab  arcu  yMc 
tranfeunte  per  polum  m,  manifeite  patet,diuerfam 
continue  tangentium  effe  inclinationem , & fem- 
per maiorem  eorum  circulorum  recedentium  ma- 
gis a polo  mj  minores  enim  arcus  inter  eos  ,8c  cir- 
culum ad  quem  inclinant  abci  intercipiuntur. 
Patet  quoque  tertia  pars,  quod  li  arcus  fine  arqaa- 
les,  vt  sy,  8e  1 y,  qui  funt  quadrantes  inclinatio- 
nem fore  f qualem, cum  ablatis  squalibus  arcubus 
cy , & Py  reliqua  debeant  fupereUc  «qualia  tc, 

&FI. 


quia  fubtendit  arcum 
""  remotiorem  Tranf- 

feratur  in  dg  , db 

\.p  manente  eodem  inter- 

\ uallo , eritque  minor 

Vp  Dc.quam  db  : Men- 

furetur  itaque  a puti- 
\ fto  Dfinus  dg  , & lit 

i * J di  JCadctque  puncium 

AB  IODO  H 1-K  1 inter  d,  & b panda. 

Quare  arcus  1:0  inter 
parallelas  lT,8r  ODComprehenfuseftminorj  qua 
ov  inter  ob,  & od parallelas  diilantiorcs  clauius  j 
fcd  arcus  to  eft  maior , quam  o^»  vtpote  vici- 
nior alteri  diametro  ac  ex  prsrcedi  Coroll.  Ergo 
tanto  maior  erit  vo  ipfos  xo  arcus  maior. 

COROLLARIVM. 

Hinc  etiam  patet , quod  etiam  li  portiones 
diametri  pr*difia*  diminuantur, & fiant  mi- 
nores in  eadem  proportione,qu6d adhuc  transla{£ 
arcus  inarquales  fubtendant,  & quod  maior  arcas 
fit  propior  alteri  diametro  . Quoniam  enim  po- 
nitur kl  ad  dg  , vt  hl  ad  bd  , & lk  eft  minor. 
quamHt  ; erit  etiam  dg  minor,  quam  bd  : Vnde, 
fi  di  fiatfqualis  ipfi  dg, cadet  inter  b,&d:  Qua- 
re arcus  Vd  erit  maior  arcu  to,  quod  parallela 
inter  0,  & o tendat : Sed  to  eft  maior , quam  oq^ 
ex  przced.  Coroll.  vtpote  femldiametro  ac  vic}. 
nior  : Ergo  tanto  magis  vo  erit  maior,  quam  oe^. 

THEOR. 


THEOR.  LEMMAT.  I.  PROPOS.  XXIV. 


Tortiones  diametri  fttbtenfe  arcubus  aqua- 
libus , quo  propinquiores  funt  alteri 
diametro  m quadrante , eo  funt 
, maiores . 

Sit  abc  quadrans,  in  quo  fumantur  arcus  jqua- 
lcs  dg,8t  gf  ducanturque  perpendiculares  dh, 
&*  r,t,  & fk  Dico  po/tiones  diametri  hl,  & lk 
efie  in^quales  , 8e  illam  efle  maiorem,  qua:  mag  s 
alteri  diametro  ab  prop  nqua  eft  , nempe  hl  ma- 
iorem c(fc,quam  lx  Ducatur  diameter  ca,&  chor- 
da df,  & if  parallela  fnbtenfo  diametro  ac  .* 

Quia  ergo  df  feda  clt  bifariam  m m,  vt  fatis 
«onftare  po:eft  cx  17  El.l  3 Cor.6.  erit  maior  nd( 
quamaN.  Quia  vero  in  acquiangulis  triangulis 
ita  eft  df  ad  if,  vt  nf,  a I of  cx  4 lib.6.elem.  refi- 
duum  quoque  cx  2l.lf.il.  dh  ita  ent  ad  1 o*  vt  nf 
ad  cf,  led  dn  eft  maius,  quam  nf,  ergo  etiam  10, 


SPHAERICORICORVM  PARS  III. 


THEOR.  V.  PROPOS.  XXVI. 

Si  in  circumferenti t nux  imi  circuli  fit  po- 
tus parallelorum,  qui  per  paries  aquales 
quadrantis  alicuius  circuli  maximi  obli- 
qui ad  eo/dem  duci  i fini  l hi  ex  eo  circu- 
lo , in  quo  polos  habent  inaquales  cir- 
cumferentias auferunt,  qua  quarum  pro- 
prior maximo  parallelorum  remotiore 
maior  erit . 


8«J 

ricinior  enim  pg  erit  maior , quam  er,  quod  ni. 
mirum  fubtendaniuri  proportionibus  diametri 
translatis  ve  , fe  vq , fe  in  eadem  proporuone 
minoribus,  quimON,&  asn . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXVII. 

■'  ■ • i 

* Se  florum  aqualium  plana  in  circulo  incli- 
nante , quo  circulo  inclinationem  men- 
furanti fiunt  propinquiores,  (y  eo  circulis 
intercipientibus  minus  obhqui,,  feu  incli- 
nati funt. 


It  circulus  acrd,  & maximum  parallelorum 
O exprimat  diameter  cd»  cui  fiot  paralleli  HP» 
8r  fsc.&  HKTabfcindentes  ab  obliquo  circulo  zx 
partes  aquales  i s,  te  sx,8r  habentes  polos  In  R,  tc 
a maximorum  circulorum  communi  pundo.  Di* 
co  eos  a circuli , in  quo  pobci habent » vel  apr»  vel 
ACRDd trcus  inaquu  ef  fecare\  cflcque  1F  maiorem» 
quam  Ni»  te  pg»  quam  ct  . , 


EJC 


*Qlnt  fedores  azc.St  cz  i (n  circulo  maximo  in* 
O clinante  aCp,  angulo  az  r ad  circulum  RoP. 
D<co  fetiorem  aZc  iffc  minus fbliquum  circulo  inter- 
tifieuti  KCqsquam  fcRor  czi  plano  tiqjiormalibus 
circulo  rop  • 

Ducantur  perpendiculares  fedioni  zc , fedo- 
rls  azc,  te  fedioni  zi  fedoris  czt,  quz  fedio- 
nes  fine  aem,  & efp,  quae  producantur  vfquead 
fedionem  circulorum  produdam  zm,  te  incidant 
In  eam  in  m,  Sc  p , aganturque  plana  per  bas  Te* 
dionesAM,  & ep  perpendicularia  circulo  acp» 
eritq;  tedio  EL  perpendicularis  plano  ex  prop-4« 
Coroll.i.  te  s.  trad.22.  te  fedioni  zc  redangula» 
te  angulus  lem  erit  angulus  inclinationis  planoru 
idemq;  dicendum  de  fediooe  fv,&  lz»&  de  angu- 
lo n F p,  quod  fit  angulus  inclinationis  planorum* 
Quia  itaque  aez  eft  angulus  redus,  zem  triangu- 
lum erit  redangulum,  ficut , 8e  zfp  , in  quibus » 
quia  angulus  ad  centrum  ezm  eft  maior, quam  an- 
gulus vzp;  confequenter  erit  refiduum  zme  mi- 
nus reliquo  zpi,cura  duo  quilibet  in  vno  quoque 
triangulo  redo  fiot  squales  ex  Coroll.  p.prop.ij* 
lib.i.  el.  Cum  ergo  zme  fif  minor  angulus , linea 
em  obliquius  incidet  in  fedionem  zn,quim  1»- 


* Probatur  tx  prellbtta  propofitione . Duftl* 
enim  parallelis  ftaiombus  to.SrsN,  feu».  pa- 
rallele enlmfontob  pians  parallelorum  Inter  le 
equidi flantia  , & diametro  jx  perpcndicularei, 
qubd  fit  fefiio  circuli  acrd  tranfedntis  per  polo» 

parallelorum,  fe  confequenter  eorum  planis  per- 
pendicularis  ex  Coroll.prop.8.p.i.h.  Quare  on,» 
hn  erunt  portiones  diametri  intercepi*  per  qua- 
rum extrema  punda  tranfibunt  feaiones  ob,  nv, 
» eiufdem  circuli  acrd  perpendiculamet 
cadentes  fuper  ar  axem  per  polos  parallelorum  R, 
& * dufium  ex  propof.8.  Cor.I.  par./,  h.  Quare 
facient  triangulum  redangulum  j MQj  culus ba- 
fi>  tm  , in  quo  funt  triangula  *qulaogula  yio,  » 
y vh  . Quia  ergo  yo  eft  bafis  pomo  diametri  yo 
erit  maior,  quam  yr  quare  ali*  portiones  i«T> « 
VQ  viciniorem  arcum  diametro  oc  fubtendene.ve 
pote  quod  fint  iUI  viciniores  . Rurfus  ob  paral- 
lelas , o,fe  VN,  fe  »0.:  Ita  erit  o.v  adBv  fe  mino- 
rem,  vt  hn  ad  vq,  minorem  fe  , quate  expnrced. 
propof.fe  Cor*»,  arens,  quos  fnbtendunt  portio- 
nes  BV , fe  vqjne  dam  «ttmt.mmores  arcubua 
LS,  & sx  obliqui  circuli ; fed,  fe  erunt  inf  quales, 

«e  maior  erit  n,  quam  m,  vtpote  diametro  cd 

vicinior,  tc  idem  dicendum  dc  arcubus  po  , « oTl 


:<  . 1 


neafP  In  eandem.  Quia  autem  fecimus  angu- 
lum lem  efle  inclinationis  ob  latera  fedioni  ez 
pcrpldicularla, planum  elm,  ex  Cor.s.cit.  at  lzm 
vt  fn  plano  el  normali  por,  funt  normalia  kcoq.^ 
plano; etiam exltf.  trad.22.  communis  illorum 
fedlo  ml  erit  redangula  plano , te  fedioni  el  » 
te  idem  aderas  de  fedionePN  . Quia  ergo  in  re- 
dangulo  zlm  eft  maior  angulus  apud  z,  quim  In 
redangulo  pzn  refiduus  angulus  apud  m erit  ma- 
ior refiduo  apud  p In  redangulo  znp  ; Cum  ergo 
do?  fediones  em,&  lm  cu  fedione  zm  faciat  agu. 
Ium  acutiore, 8c  magis  obliquu,qtu  duc  fediones 

FP» 
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iPjteur  minar  erit  sngulus  spud  m r pt.jo.tr.i» 
in  rtdigulo  mil  , qnim  m in  rtdsngulo  fpk  .• 
quare  refidnus  angulus  apud  e in  mgl  redsngulo, 
erit  miior, qulm  msp  In  redsngulo  nfp  j fed  an- 
gulua  apnd  eA  p eft  angulus  Inclinationis  ledo, 
rum.ergo  minus  inclinabit  a ac  fedor.rrpotc  cu- 
lus eil  maior  angulus  inclinationis  ad  ECc*.  Su^m 
ibfiorczi  ad  Kl  ^circulum.  Sedor  autem  azc 
picinior  eft  circulo  KAAQ^ncIinationc  igcfurann  . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXVIII. 

Si  in  circumferentia  circuli  maximi  fit  po. 
lus  parallelorum  ; hunc  que  ad  angulos 
reflos  feceni  duo  alij  circuli  maximi, 
quorum  alter  fit  vnus  parallelorum, alter 
veri  obliquus  ad  parallelos,  & per  obli- 
qui circuli  aquales  arcus,  (y  polum  de. 
Jcrtbantnr  maximi  circuli , hi  circumfe- 
rentias inaquales  intercipient  de  maxi- 
mo parallelorum  ; quarum  propior  ma- 
nto circulo  primo pofito  remotiore  maior 
erit.  , 

• J- ..  .. a.  . ‘ ■■  > 

*Qlt  polus  parallelorum  z Io  circumferentia 
t7  maximi  circuli  xzs  V;  paralleli  ver6  fiat  cir- 
culi dufti  per  circumferentias  fquaes  circu- 
li obliqui  Rcba  . Quorum  maximus  fit  xas $ A po- 
lo ver6  z per  ea  pun&a  terminantia  «quales  cir- 
cumferentias cb.  & ab  circuli  maximi  educantur 
Zcqv,ZAi  V,&  zbpv.  Dico  hos  maximos  circulo* 
de  maximo paralleloru  xrs  «quales  circumfere- 
bas non  auferre:  fed  efle  makxes ; quar  prox  i imo- 
. fces  funt  circulo  pnmo  pofito  xzs  V , nempe  cfle 
maiorem  ip»  quam  ?<*„.  - » 


* Probatur  cxprarced.  propof.17.  Nara»qaU 
xreus  ab  zquatur  arcui  cs  ex  Hypofi,&  mc ,&  m», 
& tandem  ma  radij  funt;  eruat  criapgula  amb,  8c 
lMcarquicrura  . Et  plana  circulorum  maximorum 
ZAI V,  & ZBV  claudunt  angulum  apud  m trianguli 
amb  : fic  plana  circulorum  maximorum  z*pv,& 
Bcqv  clauduot  trianguli  bmc  angulum  apudu* 
Jaciduntque  illa  circuli  in  planum  maximi  paral- 
lelorum xqp-a  rc&angqic  > & quia  proximior  eft 


T v S xxiil. 

maximo  circulo  xzs  maximam  planorum  inclina- 
tionem menfuranti  ex  thefi.  ateua  ab,  arcu  cb 
eius  plani  amb  inclinatio  erit*minor,  feu  minui 
obliquum,  quam  planu  CAMBjquaderc  angulus  IMP 
in  maximo  parallelorum  xqr  interceptus  a planis 
maximorum  circulorum  rettangulc  ci  cxiilentiu 
cx  propof.aa.Trad.aa.  erit  maior  angulo  i mq^. 
Quadcre  ex  propof  J9,  lib.d.  etiam  a ciis  :P  ena 
maior  arcu  pq^.  Anguli  autem  lmp,  &r  FM^Junt 
aoguli  inclinationis  planorum  cx  6.  definit.  pri- 
mae partis  huius . 

THEOR.  VIIK>  PROPOS.  XXVIIIL 

ItCdem  pofiw,  fi  m circulo  polos  continen 
1 te  parallelarum  puuclum  medium  tnicr 
' eis  eligatur ,iy  ad  circuli  maximi  per  [e- 
Htonem  obliqui , cum  maximo  paralle- 
lorum, (yper  eorum  polos  tranfeuntem 
ab  illo  punllo  circuli  maximi  per  arcus 
aquales  m cbhquo  fumptos  ducantur, 
illi  dc  illo  maximo  per  polos,  (p-  fccito- 
nem  tranfeunti  arcus  inaquales  interci- 
pient ,,  (p-  maior  erit  ille  arcus , qui 
polos  continenti  maximo  circulo  proxi- 
mior erit. 

*I)Vn&um  medium  x fumatur  inter  polos  zy» 
J.  i quo  in  circulum  vxz  circuli  maximi  du- 
cantur xcnsA  xbks.Sc  kaos  per  partes  pquales  i 
parallelis  abfeifas  cb,&  ba  in  obliquo  circulo  rba. 
Dico  /w/  circulos  maximos  a punQo  x itfccnd  ntts 
intercipere  arem  in*  quala , e(itq\  maiorem  xo>quam 
kn,  ytpote  yieiniorem  circulo  maximo  xzs. 
Probatur  prorfiis  eodem  modo , ac  praecedent 

Siropof.  Plana  enim  maximorum  circulorum  de- 
cendentium  a pundo  x ftrlngunt  triangula  «qui- 
etura amb,  8e  bmc» quar  plano  vrz  habeat  diuer- 
fam  inclinationem  ex  27.  huius;  fiquidem  abm 
triangulum, vtpotc  vicinius  circulo  xzs  maximam 
inclinationem  menfuranti  , &rfe&ioni  vz  plano- 
rum intercipientium  ziv,zrv,fr  z q^v  mi- 
uorc/nobliquiutem.feu  minorem  inclinationem 
habet , quam  bmc  triangulum  , 8c  fubtenfa  arcui 
• a»  quam  fubtenfa  arcui  BC,quare  plana  maximo- 
rum circulorum  cadentium  ex  vertice  x perpendi* 
diculariter  ex  aa.tr.x  z intercipient  triaogula  inae- 
qualia in  angulis , eritque  triangulum  omk  in  an- 
gulo apud  m maius,  quam  triaagulum  kmn,  vtpo- 
se.quia  illud omx  fubiaceat  triangulo  amb»  quid 
habet  minorem  obliquitatem  » 8e  minorem  incll- 
nadoncm.quam  bmc  triangulum, cui  fubiacet  tri- 
angulum confcqucnter  minus  kmn,  qui  funt  an- 
guli inclinationis  planorum  exs,  8e  xks,  8c  xot  es 
5.  propof.  1 par.h.  Vnde  ex  prop»  jgjib^.  etiam 
arcus  ok  grit  maior  arcu  kn  • 


• ; l*' : { 


THEOR. 
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THEOR.  IX.  PROPOS.  XXX. 

Si  in  Jphara  maximus  circulus  tangat  ali- 
quem fpbar.e  circulum  i alius  autem  ma- 
ximus circulus  parallelis  ipforum  con- 
taClorum  circulorum  obliquus  tangat  cir- 
culant maiorem  to,qui  tangitur d primo 
maximo  circulo  eo  tn  punclo , quo  feca • 
r.ir  primus  ipfe:  per  partes  aquales  obli- 
qui circuli  maximi  duflt  paralleli  aufe- 
rent d circulo  maximo  per  contaclum 
hunc  poflremum,  (y  per  polum  paralle- 
lorum tliiclo,  ty  i primo  pofito  circumfe- 
rentias tnxquales , maiorque  erit  illa,quie 
ad  maximii  parallelorum  propius  accedit. 

Ic  in  fpharra  maximus  circulus  bdc, qui  tan- 
^ gat  parallelum  f.df  in  d j fitque  alius  obll- 
quos  maximus  lic  : qui  tangat  parallelu  maiorem 
illo  kim  in  pundo  \ . Paralleli  veri  circuli  xsp, 
Qt»o,  & tlh  ducantur  per  arcus  «quales  st,  & 
rl  obliqui  circuli  lic,  & fccent  circulum  maxi- 
mum ai  h per  polos  parallelorum  A,  8r  fecundum 
contadum  i dudum  . Dico  has  fediones  abfein- 
derc  ab  hoc  maximo  per  polos  parallelorum  du- 
&o  circumferentias  inzqualcs  HO,  & op  ; maio- 
remque  efle  Ho,vtpotc  maximo  parallelorum  blc 
dudo  viciniorem . 

JL 


Ducantur  finus,  Se  fediones  parallelorum  st. 
vr,  Se  ln  cum  obliquo  circulo  maximo  o il  vlque 
a<j  fectionem,  diametrumque  1 2 circuli  maximi 
a i h perpendicularis  planis  parallelorum  cum  per 
eorum  polum  a cranfcat , & ipii  circulo  obliquo 
oiL,  cum  per  eius  conta&qm  tranfeat  ex  propol. 
3.  huius  partis  . Nam  tria  plana,  nempe  cuiusli- 
bet paralleli, Arduorum  circulorum  maximorum 
In  pandis  fcdionfiv.N.T  fc  inuicem  folum  com- 
municant ; "ideoqoe  ea  punda  erunt  communia 
fedioni  paralleli  cum  obliquo  Lio,  8r  cum  per- 
pendiculari aih  . H*  vcr6  fediones  st,  vr,&  nl 
erunt  quo. nic  parallele  cx  propof.14.  trad.as.eo, 
quia  i planis  parallelorum  fiant,  & occurrent  ip- 
lorum  parallelorum  fcdiombus  cum  maximo  cir-, 
culo  bdc  cranfeuuce  per  pudum  contadus  D,qu? 
fediones  fune  txj  vq.  Se  M , qu«,  Se  erunt  paral. 
lcly  eadem  ratione . 


Quibus  animaduerfis . Probatur  propof.  Nam 
dudo  diametro  dz  circuli  primo  cangcntis  bdc 
in  triangulo  redangulo  t8z  bafis  c/1 z r.cros  vero 
28. Ergo  portio  diametri  f r erit  maior  illa  ii.  Sic 
dicas  de  crure  z ».  minus,  qu&m  bifis  zv  . ita  Je 
crure  z 7 minus  , quam  ba(is  zn,  Cum  ergo 
portiones  diametri  t v .ad  8 * , &r  v n ad  »7 
fint.vc  nz  ad  7 Z,  Se  NZ  fit  maior. quam  7 z.ctiom 
TV  portio  erit  maior,  quimJB'»,  8r  vn,  quiin  a 7, 
vnde  iuxta  propof.  25.  huius  partis  arcus  qx  , Se 
<**»  circuli  cdr,  quos  fuhtendunt  didt  portiones 
8s.  8r  »7, erunt  inzqualcs.maiorque  rtvquim  qx. 

Dico  fccunJ5  autVrrr  quoque  a maximo  circu- 
los aih  parallelos  eol'rlc,arcus  in*qualcs,maiore- 
queefle  HO,quamop,  vtpotc  parallelo  maximo  ri- 
ciniorcm  . Ducatur  parallela  diametro  aZ  circuli 
aih  , Se  1 6.  8e6  4.  Se  4 i exprimant  fediones, 
quas  faciunt  finus  tp,  Se  ov,& hn.  Sunt  autem 
TP,&Ov,it  hn  parallela:  , quia  fediones  finit 
parallelorum,  Se  circuli  ad  eos  redi,  vtpoteper 
eorum  polos  tranfeuntis  aih  . Sunt  quoque  per- 
pendiculares fedioni  az,  quia  ipfi  fcd  oni  az 
plana  parallelorum  perpendiculariter  infillunt, 
vtpotc  dudi  polo  a,  qui  ell  iniximi  parallelorum. 
Ergo  erunt  finus  circuli  aih,  quare,  & erunt 
pcrpcndicala.es  linet  I $ paullel*  ipfi  AZ  pro 
radio  az  ai  vuauJain  coafufinnem  lubllituea:  . 
Vndcangufus  apud  }.  erir  rcdus,&  1 n erje  bafis. 
Quodire  codcm-argumcmo  concludemus  3 4 por- 
tionem elle  minorem,  qoam  sfv, Se  4 6 , quam  vt. 
Propccreaq;  finus  3 4,*  4 6 clTe  magisproplnquos 
maxnno  parallelorum  bc,  quam  tv,St  VN,&ideo 
minores  , Se  cfte  inaequales  inuicem  arcus, maio- 
remqueefle  oh;  quamop. 

THEOR.  X.  P R O P*  XXXI. 

Itfdem  p 1 fi  is  omnibus , fi pir  penes  aqua- 
les  circuli  oblujtii, ptryuxs paralleli  du- 
cuntur ; k polo  etreuh  maximi  paralle- 
lorum ducantur  circuli  maximi  j Ijli  ip - 
' fius  paralleli  m.iximt  circumferentias  in- 
i tcjuales  intercipient , malornut  ent  illa , 

* qu<e  circulo  per  polum  , £7*  cdntattum 
tranfeunti  propintfutor  erit,  .,,j.  .W4 

It  circulus  maximus  infphzraBDC  tangent 
^ parallelum  idf  in  d;  Aliuique  circulus 
maximus  lpc  tangat  alium  parallelum  illo  praedi- 
do  maiorem  utt  ln  pundo  P ; paralleli  quoque 
alif , vt  oq^,  8e  Tt,  ra  diuidant  circulum  maximii 
fecundo  tangentem  lpc  ia  partes  arquales  s r , Se 
qj  , perque  polum  omnium  parallelorum  a,& 
contadum  P eranfeat  aliquis  circulus  » rt-jAPZ ; 
ique  polo  a defeendant  circuli  maximi  per  pades 
arquales  Circuli  fecundo  tangentis,  fic. per  punda 
s,t,q^  in  quibus  obliquum  paralleli  fecant,qui 
maximi  fint  a i x , a h } , & aq,4.  Dico,  qu«i 
illi  circuli  maximi  abfeindent  parces,  ioaquales  a 
circulo  parallelorum  maximo  blzc  nempe  1 f , & 
3 4 ; maior  qua:  erit  pars  3 4,  qua:  circulo  aw  per 
contadum  tranfeunti  propinquior  ell. 

Probatur,  vt  pratced.  propof.  ij.  Quoniam 
plana  circulorum  maximorum  pundis  dillindo- 
rum  a polo  a perpendiculariter  defeendentia  fu* 
per  parallelum  maximum  blzc  lambunt  latera  tri- 
angulorum zquicrurum  inuicem  ixq^.  Se  rxs  ob 
radios  qx  ,&  tx.  Se  sx  squales,  & bafes  fubten- 
fas  xquales  ob  arcus  «quales  qt  , Se  rs  defeen- 
» Ccc  dunc- 
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duotque  fu  per  planum  maximi  paralleli  perpendi- 
cularitcr . Infuper  ipfa  triangula  habent  diuerfani 
inclinatione  ad  plana  a 4, a 3, as  4 polo  a cadeda. 
Et  quia  apz  circulus,  vtpote  per  contadum  p 4 
polo  a defecndens  ex  propof. 3.  h.  p.  tranfi t,&  per 
polum  5 circuli  obliqui  fecundb  tangentis  cpl  ; 
ideo  ex  prop.14.Corh. par.  1. erit  redus  ad  ambos 
circulos  maximi  paralleli  blz  > & maximi  obli- 
qui lpc.  Quare  maximam  inclinationem  ipforum 
menfurabic . Cum  ergo  triangulij  qxt  magis  ap- 
proximet  circulo  maximam  inclinationem  cX 
oftenfis  menfuranti  minus  inclinabit , vel  minus 
erit  obliquus  ex  propof*7.  h pait. 3.  ad  plana 
4 polo  a cadentia ; quam  triangulum  txs  , 80 
magis  accedet  ad  fedionem  xa,  quare  trian- 
gula inclinationis  planoru  ex  prop  »2  Traft.  2 a. 
a planis  perpendiculariter  defeendentibus»  8r  la- 
tera eorum  qx,  & xt  , & xs  lambentibus  ctfVda, 
nempe  * X 3 , 8e  3 x 4 erunt  inxqualia  in  angulis 
apud  X bafes  2 3 4 fubtedcdbus,8r  maior  erie 

angulus JX4  fubiaccns  triangulo  xt  qjninoris 
Inclinationis  , quam  angulus  2x3  fubiaccns  tri- 
angulo s x t maioris  inclinationis , & ideo  maior 
erit  angulus  3 X 4 , 8c  confequenter  arcus  j 4 ex 
prop.  59.  lib  4.  eletn  qui  apz  circulo  menfuranti 
maximam  inclinationem  magis  appropinquat, 
quam  angulus  1XJ.&  confequencervarcu  23, 
qui  ab  eo  circulo  apz  maximam  inclinationem 
menfuranti  per  polum  a ,&  contadum  p cranfeun- 
d magis  remotus. 

COROLLA  RI VM . 

HIncellicies  arcus  quoque  emufeumque paral- 
leli elfe  inzquales,  maiorefque  efle  eos,  qui 
circnio  ap  z propinqu.-ores  funt,  quia  arcus  paral- 
lelorum omnium  a circulis  maximis  per  eorum 
polos  tranfeuntibua  abfcifi  funt  fimiles  , ex  pro- 
pof.i2.buios,& ideo  tot  gradus  comprehendet  3. 
8e  4.  quot  HQ^,  8e  tot  2 3 quot  ZH,  fed  plurcs  gra- 
dus comprehendit  3 4,  quam  2 3,  ergo , & plures 
fiH  , quam  H I gradus  comprehendet,  & fic dicas 
dcalijs. 

THEOR.  X.  PROPOS.  XXXII. 
Eod(m  pofito  maximorum  circulorum  pri- 
mo paralleli  minoris,  0 fecundo  maio- 
ris contaflu , quo  maior  em  hunc  paral- 
lelum fecal  maximus  /angens  minorem 
parallelum  • Si  circuli  maximi  per  d- 
quales  partes  circuli  fecundi  tangentis 


ducantur , qui  tangant  minorem  paral- 
lelum hi  circumferentias  tnxjuales 
auferent  de  maxi  no  parallelorum  qua- 
rum , qud  propior  erit  circulo  ad  eaf- 
dem  partes  parallelum  tangente  d quibus 
partibus  tpfi  maximi  ducuntur  , 0* per 
contaflum^icfcripioyremotiore  erit  maior . 

Sit  eadem  prorfus  conftrudio  , que  prius, 
nempe  circulus  maximus  bdc  tangens  paral- 
lelum minorem  bdp,  8e  alius  circulus  cpl  obli- 
quus ad  parallelos  tangat  circulum  parallelum 
maiorem  mPk  partefque  4 parallelis  infcdx  eius 
maximi  obliqui  equales  fint  st,&  tq.  Dico, quod 
fi  ab  e defcendSt  circuli  maximi  aSF.fir  3TF,&4qp 
perpunda -has  partes  terminanda  S,  & t,  & q^, 
qui  tangant  parallelum  EOF;  abfeindent  4 maximo 
parallelorum  partes  inequales  23 , 8e  3 4,  raaior- 
que  erit  pars  3 4,  qu*  circulo  FRT  vicinior cft, 
qui  adeafdem  partes,  nempe  ad  f tangit  non  ficuc 
circulus  bdc,  qui  tangit  in  d,  & occuric  tpils 
maximis  fsl,  & per  contadum  p tranfic 
Inter  f qj| , & a pz  ; Aduerte  * x 7,  & 7 x 0,  vc 
triangula  debere  cocipi  J. crura  ad  x duda  no  fint. 
Probatur,-  Nam  triangula sxt  , &XTQ^func 


arqualium  inuicem  crurum,  bafiumque  aequalium 
ST,  &Tq.:  Vicinius  eft  autem  triangulum  Tqx 
circulo  maximo  apz  per  contadum  p tranfeuau, 
ideo  perpendiculari  circulo  obliquo  lpc, & paral- 
lelorum maximo  blc:  & ideo  inclinationem 
maximam  menfuranti . Quare  circuli  tangentes 
fq.4,  8tf  t 3,qui  hoc  triangulum  efficiunt  fuis 
fcdionibus  tx,  & qjt  impriment  in  plano  nor- 
mali, & inclinationis  triangulum  6x 7 $ quod  erit 
maioris  anguli  apud  X, quam  trianguli  rcmotiotls 
8x7  angulus  apud  x , quod  triangulum  fu bfi er- 
ueretur triangulo  sxt  remotiori . Siquidc  trian- 
gula, que  inter  duo  plana  intercipiuntur  quanto 
magis  appropinquant  fuis  bafibus  planorum  in- 
tercipientium (edioni  ex  propof.  23.  Trad.  22. 
eo  maiorem  angulum  inclinat  caufant  , 8e  er 
eadem  quanto  minus  obliqua  funt;  Quare  cuiti  cr 
propof.  27.  huius  lubtenfa  arcui  t q^fit  miniis 
obliqua  quam  iubtenfa  st  , quia  n dixt  magis  ar- 
cus ille  Tqjtcccdit  ad  circulum  perpendicularem 
maximum  apz,-  & rurftis  magis  quoque  fedioni- 
bus  maximorum  circulorum  intercipientinm  ac- 
cedit, nempe  circulorum  tangendum  paralle- 
lum 
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Ium  edf  ; qua?  apud  illum  circa  f exiftunt. 
Quare  ex  3.  parte  prardifi.  propof.  af.  Tra&.  ai. 
angulus»  qui  fieret  5x7  fflet  maior,  quam  7 X 9 , 
vtpote  iubirdfrus  angulo  Qjt  t minus  obliquo*  Se 
ex  di&is  mmO  cm  inclinationem  habenti  . In- 
Imerfe&ioncs  autem  a x»3  x,  «r4x  incidunt  inter 
circuli  maximi  planum,  cui  funt  perpendiculares, 
Se  inter  plana  obliqua  triangulorum  sxt,  &txq  * 
fi  quivi  em  nolus  circuli  maximi,  normalis  vtrique 
t orum  drbetefle  in  communi  eorum  interfe&io- 
ne  , qux  contingit  prope,  fimulque  extra  paralle- 
lum iDr,  8e  quia  circuli  perpendicularis  interfe- 
&:o  diftac  quadrante  ab  eius  polo,  Se  byc  paralle- 
lorum maximus  diftat  a d,  & f minus  quadrante , 
ideo  circulus  maximus  perpendicularis  ad  tan- 
- gentes  duos  , V.  g.  a i f -t  3 , Se  f Qj4  infra  ipfum 
xly  cadet, Se  arcus  eius  erunt  V.g.8  7,*  75.  Fa- 
cient aure  circuli  tangentes  f q.  4,  Se  p t 3 , Se  aiij 
! cum  maximo  parallelorum  mz  squales  angulos 
A»3*s  ob  squalem  inclinationem  ex  i8.h.  quiata- 
gunt  ex  hypothefi  eundem  parallelu  bdf  . Camq; 
anguli  4,3,2  tangentiu  FQ6.8cc.fint  fquales.quo J 
lirit  «qualiter  inclinati , anguli  vero  circuli  duo. 
t>us  arcubus  illis  pcrpendiculariter  incidenti  fint 
redi , patet  verificari  CorolJ.  cit.  propof .13.  ma. 
ioremqueefle  angulum  4 x 3 ,quam  3x1,  vtpote 
angulo  maiori  6X7  fubie&um  , quam  , quod  fit 
angulus  7x8,  non  funt  autem  duda  crura  6 x, 
Bey  x,  vel  8x  ad  vitandam  confu<tonem,fcd  men- 
te fupplenda  . Quamobrem  arcus  4 3 quoque  ex 
39.  Iib.6.  £lem.  erit  maior,  qujm  ; a , quod  erat 
offendendum . 


Prob.  propof.  Namprop.16.  huius  oftendlraus 
partes  parallelorum  interceptas  inter  mjximos 
circulos  eundem  parallelum  tangentes,  vt  funt 
ron  ,Se  tr  effc  fimiles  . Ergo  ns  inter  maximos 
circulos  tangentes  comprehenfus  erit  maior, qua 
quod  fimilis  eflepoflitjquia  erit  maior, quam  kdi, 
qui  eft  ille  arcus,  qui  fimilis  eft  arcliixT.  Quod 
aurem  tangens  ftj  abfclndac  arcum  minorem  xm, 
quam  NS  patet*  quia  ifti  arcus  fe  decutiant  in  t . 
Vade  gps  arcus  remanet  vitra  m apud  s . 

expensio  IV. 

De  panibus , qua  ab  interfettiombus  maxi-  * 
morum  circulorum  Jiunt,  nullam  propor- 
tionem dicentibus  , nec  inaiccm  * 
nec  cum  diametris  tpforum  circulorum. 

Vidimus  vfque  adhuc  aliquos  circulos  ab  ali/s 
polfc ita  fecari,  quod  eorum  partes,  aut  fi- 
miles fint,  aut  xquales,  8e  de  iftis  nullum  dubium 
eft  , quod  proportionem  dicant  cum  fimilcra  ra- 
tionem habeant  . 

Deinde  adefie  alias  interfediones quibus  in  ta- 
les partes  circuli  diuidantur,vt  inter  cas  nulla  re- 
Periatur,  aut  squalitas,  aut  fimilitudo,  modo  vi. 
«endum  an  inter  ipfas  aliqua  proportio  , nempe 
rationum  fimilitudo  inueniri  poftit  , fed  prius 
quardam  pro  fundamento  fubftcrncnda  funt. 


COROLLAR1VM  I. 


PROBL.  LE.VIMATICVM I.  PROP.  XXXIV. 


Hinc  patet  idem  dicendum  de  arcu  th.St  arcu 
Tt  paralleli  hr.,  quod  nempe  tu  fit  mi- 
nor, quam  Tl , qui  remot  or  eft  i circulo  fbz, 
quia  arcus  2 3 eft  fimilis  arcui  tu,  Se  arcus  34 
arcui  ti*  8e  idem  dicendum  de  omnibus  alijs  pa- 
rallelis; qui  inter  maximum  bl  tc,  &*  para.lelum 
mpx  deferib;  poliunt . 

THEOR.  XI.  PROPOS.  XXXIII. 

S i in  fphxra  maximus  circulus  aliquem  cif 
culum  tangat s alius  autem  maximus 
circulus  obliquus  ad  parallelos  tangat 
parallelum  maio\  em  illo}  quem  tangebat 
maximus  circulus prtmo pofitus : Inaqua- 
les  intercipient  circumferentias  parallelo- 
rum circulorum  ,•  quorum  propiores  vtro - 
uis  polorum  ad  eandem  partem  maiores 
erunt , quam  vt  fimiles  fint  remotiori- 
bus. 

Sit  fchema  prrcedcns;  in  quo  fit  maximus  cir- 
culus fpy  tangens  parallelum  minorem  edf  ; 
&r  alius  circulus  maximus  gpl  tangat  parallelum 
maiorem  mpxj  fecetqueduos  parallelosquofcum* 
quesNj&T*..  Dico  arcus  tr,  8r  sn  insquales 
cftc ; maioremque  efic  ns  polo  v propiorem , qua, 
quod  fit  fimilis  arcui  r.t  . Ad  qubd  oftendendum 
deferibantur  maximi  circuli  apud  F tangentes  * vt 
f t 3 per  fcdionem  t,  quofado . 


Propofitts  duabus*  magnitudinibus  inaquali- 
. bus  reperire  aliam  mediam , qua  data 
vtxique  magnitudini  commenfurabtlis 

Sint  propofitat  du*  magnitudines  insquales  ab 
maior,  Se  ac  minor,  Se  alia  quscumque  do  , 
cui  oporteat  reperire  commenfurabild  magnitu- 
dinem talem , qu*  fit  media  inter  ab,  8c  ac, nem- 
pe maior,  quam  ac,& minor  quam  ab  . 

Exceifus,  qua  maior  ab  excedit  minorem  ac  eft 
ac  , cui  comparata  data  quscumque  do  , vel  erit 
minor, vel  mai^r;  Sj  eft  maior  bifariam  diuidatur, 
Se  fi  neque  fic  fit  minor, vna  ex  ipfis  partibus  bifa. 
riam  diuidatur  adhuc,  8r  toties  in  dimidijs  rema- 
nentibus id  fiat  j donec  efficiatur  minor, quam  ex- 
cciTus  cb  . 

Hsc  ergo  magnitudo, vel  data  mi  nor,  quam,  ex- 
A C B cefluscB.vcldiuIdendomi- 

I— — — I nor  effecta  toties  replicetur ; 
— - donec  efficiatur  proxime  ma- 

D G ior,  qua  ac,  & fit  v t,  ita  vt  fi 

D G auferatur  tantum  vna  ex  par* 

j— 1— I— tibus  replicatis  lam  fit  ml- 
j'"|— |— j— | nor.  Dico  hanc  ctfe  qttaail- 

V IT  latem  q*x(itam . 

Probatur.  Nam,  quod  fit  commenfurabilis 
dayr  do  patet»  quia  eius  multiplex  eft  , aut  aliqua 
ex  dimidijs  fucccfliuc  fa&is  , & ideo  pats  aliqua 
lines  data:  dc  . 

Quod  vero  fit  media  inter  ab,  Se  ac  patet,  quia 
eft  quidem  maior,  quam  ac,  ex  hypothefi  necef- 
fario  verd  minor,  quam  ab:  Nam  ll  eflet  squalis, 
Ccc  i fi 


litized  by  Google 


3 88  TRACT 

fi  detraheretur  vn Ira  pars  V.  g.  ti;  quia  detrahe- 
retur pais  minor,  quam  exccfius  cb. remaneret  VI 
maior,  quam  ac,  & ideo  non  fuifiec  proxime  ma- 
ior, vt  prxfupponcbatur  • 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXV. 

St  polus  parallelorum  fit  in  circumferentia 
maximi  circuli,  tpuem  duo  alij  maximi 
circuli  ai  angulos  re  flos  fecint , nempe 
maximus  parallelorum,  &•  okliijuus  alius 
ad  parallelos,  rjuos  duos  ad  eafdcm  paries 
Jeccni  alij  duo  maximi  per  polum  paral - 
letorum  ducli  ; non  erit  pars  maximi 
paralleli  ai  pariem  olliejui  iniei aptam 
inter  circulum  primo  pofttum , & po/lre- 
mum  per  polos  duflum,  vt  pars  eiufdem 
maximi  paralleli  altera  ad  pariem  aliam 
okhijui,  tjuavtro^ue  maximo  circulo  per 
polos  duflo  intercipiamur . 

Sit  circulus  ac  b>  Sn  quo  (it  polus  a maximi  pa- 
ralleli EHDi  & alius  obliquus  circuli  cfd  eior- 
thogou  ilircr  infi  tat , quos  duo  maximi  circuli  i 
polo  a dclcendcntrs  fecent , nempe  aph  > qui  fe- 
cct  nuximum  parallelorum  in  H obliquum  in  f, 
ficur,  Bc  aec  fccct  maximum  parallelorum  tno 
obliquum  m e.  Dico,  quod  ficuteftrH  ad  cf 
non  ei  it  hc  ad  fe  ; fcd  ad  aliquam  circumfcren* 
tiam  minorem,  quam  fe,  vt  in  bg.  t. 

Probatur.  Nam  vel  arcus  obliqui  circuli  cf 
cft  commenlurabilis  arcui  fe,vcI  incommcnfura- 
bilis.  M commenTurabilis  inueniatur  eorum  co- 
munis  menlura  F,  Bc  fecundum  eam  diftribuatur 
arcus  cf,&:  fe,-  perque  puncta  diuifionum  a polo 
a maximi  circuli  ducantur  lo,  & nk  , Bc  mi  . 
Eruntque  «quales  partes  inuicemcL,  Bc  ix,xf,  fi, 

Bc  i e . Quare  partes  in  maximo  parallelorum  ex 
projof.i.''.  huius  erunt  inarquaJes  , maiorque  erit 
20,  quare  on,  Si  on,  quam  nh,  Bc  cxt.  Quare  ex 
propof.8.  Iib.j.kltm.  maior  erit  proportio  partis 
BOaJ  CL,  quam  on  ad  jlk  , & (ic  fucccfliuc  : quia 
cum  bo  bt  maior,  quam  on  comprehendit  plus  de 
arcu  cl  , vel  «quali  ix,  quam  on  , Bc  fuccefiiue 
de  i «teris  vfque  ad  g quapropter,  cum  bnt  tot 
partes  in  cf,  quot  in  lh,&  tocin  fe  , quot  in  ho, 

Bc  quxlibcr  pars  in  eh  antecedens  dicat  maiorem 
proportionem  , quam  fequens  ad  fuain  corref- 
porvJcntcm  in  cf ,Bc  idem  dicas  de  hc  ad  fe,  diccc 
quoque  omnes  limul  antecedentes  parces  bh  ad 
corrcfpondentes  partes  fcquentcs  cf  numero  eaf- 
dcm maiorem  proportionem;  quam  arcus  hg  par* 
tes  aJ  fuas  in  eodem  numero  correfpddences  fe  : 
Quate  vt  dicant  eandem  proportionem  arcus  hg 
ad  FF,quam  H,  ad  CF, deberet  effe  minor  ,(ic  quia 
dicit  maiorem  proportionem  8.ad  4 quam  j ,ad  a. 
quia8.  comprehendit  4-  gemina  vice,  non  au- 
tem $ comprehendit  a.  numerus  a.  debebit  efle 
minor,  Bc  fici  i I -7 , Se  fic  ita  cft  8.  ad  4.  vt  ad  • 
x -j* . •, 

ProgrefTu  a.  Quod  (i  arcus  cf,&  fe  fint  incom* 
menfuiabiles,  tunc  (i  non  eft,  vt  bh  arcus  ad  ar- 
cum CF,  ita  hg  ad  arcum  aliquem  minorem, quam 
f E ; Saltem  erit,  vel  ad  arcum  maiorem,  quam  fe. 
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vel  ad  eundem  FB,vt  in  bg.2. 

Sic  primum  Hr.  ad  aliquem  arcum  maiorem, 
quam  fe  V.g.  hc  ad  FT.vt  bh  ad  cf.  Ex  przc.pro. 
pof.  inueniatur  arcus  medius  maior,  quam  fe  mi- 
nor, quam  ft,  8c  commenfurabilisipfiCF  , 8e  (it 
arcus  PV.  Ducaturque  per  polum  a.  &pun&um 
V circulus  maximus  a VR-,  Bc  quia  FV  ponitur  ma- 
ior , quam  fe  erit  quoque  hr  maior,  quam  HO,vt 
per  fe  patet. 

£x  prxccdenti  itaque  argumento , ita  erit  bh 
adcF,vtHR  ad  arcum 
aliquem  arcu  f V mi- 
norem i quia  com- 
menfurabiles  ponun- 
tur fv,  &tcf.  Exad- 
uerfarijs  vero  ita 
quoque  ponitur  bh 
adcF , vt  hg  ad  tp. 
Ergoquomam  habet 
eandem  proportio- - 
nem  > quam  bh  ad 
CF  i habebunt  etiam 
eandem  proportionem  inter  fc  ; Bc  ita  erit  arcus 
hc  ad  arcum  ft,  vt  hr  ad  arcum  aliquem  minore, 
quam  fv,  quia  funt,  vt  bh,  Bc  cf  ex  aduerfarijs,  fic 
hg  ad  ft  , ex  probatis  autem  hr.  ad  minorem, 
quam  f v,  vnde  permutando  erit  hg  ad  hr  antece- 
dentes.vt  ft  ad  arcum  minorem, quam  fv:  Sed  hg 
eft  minor, qua  hr  . Vndc,&  arcus  f r eflec  minor 
arcu  minori, quam  Fv.qui  arcus  fv  ipfo  ft  minor 
eft, ex  /S.lib.j.  elem.  quf  res  eft  omnino  abfurda. 

ProgrefT.  3.  Quod  fi  in  fig.J.  ita  fit  bh  ad  CF , 
vt  hg  ad  fe  t8c  ponantur  IncommenfurabiieS  cf 
arcus,  Bc  Ft ; tunc  fe  diuidetur  per  medium  in  1, 
& ducefur  circulus  maximus  a polo  a , qui  fit  a- 
im;  Eritque  maior  hm  arcus,  quam  mg  exi 6. 
huius,  ideoqueex  primi pr ogr.  probatione  maior 
erit  proportio  hm  ad  FI  ; quam  dimidij  totius 
hc  ad  fi  dimidium  arcus  fe  , fed  vt  dimidium  ad 
dimidium  , ita  totum  ad  totum,  quare  erit  maior 
proportio  hm  ad  p 1 ,quam  totius  hg  ad  totum  fe  : 
fed  proportio  hg  ad  fe,  ex  a juerfarijs  eadem  eft, 
quz  bh  ad  cf  . Ergo  cft  maior  pi  oportio  hm  ad  FI, 
quam  bh  adcF  . 

Itaque  quia  hm  habet  maiorem  proportionem 
ad  fi,  quam  hb  ad  CF  debebit  c(Te  maior  arcus  ad 
quem  dicit  eandem  proportionem , quam  fic  arcus 


fi , quod  tamen  in  fecundo  progreftu  oftenfum  cft 
impolfibilc , nempe  quod  bh  ad  cf  ita  fic,  vc  arcus 
hm  ad  arcum  arcu  fi  maiorem.  Itaque  cum  nec 
bh  fit  ad  cf,  vt  hg  ad  arcum  arcu  fe  , maiorem, 
nec  ad  «qualem  erit,  vt  ad  minorem,  & fic  propo- 
fitio  remanet  vndequaque  probata  • 
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COROLLARIVM. 

Hinc  fit  maiorem  e fle  rationem  areo*  bh  ad 
arcum  cf  , quam  arcu*  hg  ad  arcum  Fi  . 
Cum  enim  fit,  vt  bh  ad  cf,  ita  hg  ad  arcum  arcu 
fe  minorem;  fit  autem  maior  proportio  ex  8 pro- 
pof.  quinti  clem.  arcus  hg  ad  arcum  arcu  fe  mi- 
norem i quam  ad  fe  arcum  maiorem  : erit  quoque 
maior  proportio  bh  ad  CF,quam  hg  ad  fe;  ita  quia 
eft  eadem  proportio  8.  ad  4.  quam  6,  ad  J.  eft  au- 
tem maior  proportio  6.  ad  quam  ad  5.  erit  quo- 
que maior  proportio  8.  ad  4.  quam  6 . ad  ? .cum  8. 
comprehendat  gemina  vice  4. non  autem  6.  com- 
prehendat numerum  f. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXXVI. 

Si  polus  parallelorum  fit  in  circumferentia 
maximi  circuli  ; quem  duo  alij  circuli 
ad  angulos  reclos  fecenty  nempe  maxi 
mus  parallelorum , O obliquus  aliquis 
ad  eofdem , qui  obliquus  fecetur  d maxi- 
mo circulo  per  po'um  duclo . 
Semidiameter  fphara  ai  (emtdiametrum 
eius  paralleli , que  obliquus  circulus  tagit 
habet  maiore  ratione, quam  circumferen- 
tia maximi  paralleloru  ad  circumfceua 
obliqui  circuli , qua  inter  circulos  primi, 
poftremi  afjumptos  per  polum  paral- 
lelorum tranfeuntes  intercipiuntur . 

Sit  polus  a in  maximo  circulo  abd,cu!  fint  per* 
perdicuiares  maximu*  parallelorum  DCQ,8e 
obliquus  ad  parallelos  beq^  8e  huc  BEQjnaximum 
circulum  circulu*  alter  a polo  Adefccndens  aeC 
fecet  alicubi  V.  g.  in  e inter  b,  & q^.  Dico,qu6d 
diameter  fphf  rp  bg  habet  maiorem  proportionem 
ad  diametrum  bn  paralleli,  quem  contingit  obli- 
quus In  b,  quam  circumferentia  dc  ad  circumfe- 
rentiam be,  quf  Intercipiuntur  inter  circulo*  abd 
8e  aec  per  polum  a tranfeuntes , quod  vt  probe- 
tur. 


Intdllgendum  eft  linea*  eh,  & e*  efle  fe&io- 
nem  paralleli  oex  per  incerfe&ione  e maximoru 
beq»  Se  aec  tranfeuntis  cum  ijfdera ; At  eg,  & cc 
efle  fedkione*  maximi  aec,  cum  obliquo  be<|^,  & 
maximo  parallelorum  ©cq*.  Et  tandem  dg,&  oh, 
& w t «fle  f«&ioncs  circuli  ai©  » cum  parallelis : 


Et  hinc  ex  pr.itf.tr.2*.  fe&ionem  ei  efle  perpen- 
dicularem ad oh,  & ad  io,&  angulos  bng,  Se  ihg, 
& ei  h efle  rcftos,&  quia  ihg  angulus  eft  rr&us 
longior  erit  bafis  ic,quam  crus  ih  : vpde  tranfla- 
tu  illud  crus  fuper  bafim  ic.  terminabit  in  x,  duc  a- 
turque  ex:  ex  ai  primi  triSgulum  f.ix  erit  arquale 
triangulo  b 1 h ob  angulum  rc&um  ad  1 in  vtrifqj 
8e  e 1 latus  commune,  & 1 x,  Se  ih  arquilu  crura  . 

Igitur  ex  Tr.19.  de  inguiis  propof  4.  habebit 
maiorem  rationem  Gi  ad  xl,  vel  ad  arqualem  ih 
crura,quam  angulus  EXl.vel  ipfi  equilis  ehi  adan- 
gulu  egi, Tea  angulus  ihe  eft  pqualls  angulo  ucc. 
Ergo  habebit  maiore  proportione  ot  ad  !H,qua 
angulus  dgc  ad  angulu  lcE,quare,&  Ide  verifica- 
bitur  de  circuferentijs  mcfuratlbus  ex  ip.fexci  el. 
nempe  dc,  & be  . Et  obtinebit  maiorem  propor- 
tionem ci  ad  ih  , quam  arcus  dc  relatus  ad  be  : 
Confiderandum  vero  eft  » quod  eadem  proportio 
eft  01  bafis  ad  crusm.quarn  gb  femidiametri 
fpharr*  ad  b n femidiametrum  paralleli, quem  tan- 
git obliquus  ex  4.  fextl  . Quare  femi diameter 
quoque  fph^rj  ad  femidiametrum  paralleli  dv  ma. 
iorctn  rationem  habebit,quam  arcus  DCad  arcum 
II  . 

COROLLARIVM. 

VNde  cum  iam  cognofcamus  quinam  circuli 
itafe  interfccent,  vt  fim.Ies  fint,  vel  cqua- 
les,  Se  ideo  Inuicem  comparabiles,  ifl  proportio- 
ne; quinam  verb  circuli  non  fe  intcrfecent  in 
partes  zquales,  vel  fimiles,  nec  inuicem,  nec  cum 
diametro  comparabiles,  fpherx  cognitionem  ta- 
lem nafti  fumus  ; vt  in  comparandis  portionibus 
circulorum  inuicem  error,  non  facite  fuboriri 
poflit . Cognofcimus  quoque  neccflitatem  recur- 
rendi ad  finuum,fecantium,6f  tangentium  Tabu- 
las,vt  arcuum  habeamus  cognltiooem,  cum  arcus 
non  dicant  inuicem  proportionem  illam, quam 
finus  arcubus  fubtcnfi. 
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De  Sectionibus  Conicis . 
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JOft  Scftiones  lpha?ricas  ingredimur  cognatas  feftio- 
nes  conicas , nec  minus  illis  fcientix  cxlefti  neccf- 
farias , nec  minus  ingeniofas , aut  mirabiles ; luntq; 
quinque  diuerlx  omnino  efflentia?  Triangulum , 
Circulus,  Ellipfis  , Hyperbola,  & Parabola^fed 
triangulo  pofthabito  , de  quatuor  fequentibus  agemus  , & de  tri- 
bus quidem  poftrcmis  ex  inftituto  ; de  circulo  vero  obiter,  qua- 
tenus in  ijfdem  proprietatibus  multoties  cum  prxdiftis  tribus 
fefKonum  generibus  communicat  . Huius  vero  mirabilis  cogni- 
tionis promotor , & ampliator  fuit  Appollonius  Perg^us  , qu 
ob  id  Principis  Geometra?  nomen  confecutus  eft. 


EXPENSIO  I. 

De  principjs . 

ANtequam  fcdlonesipfas  cognitione  attin- 
gamus,cuius  corporis  fint  fVdiones  opor- 
tet nofcerc.ficut,  8e  lineas, qu;  in  ipfis  trahi  pof- 
funt , eaf.juc  vel  terminare,  re!  diuulere,  nomine 
lenus  agnofeere,  vt  deinde  earum  quoque  natura 
imnifeftior  cuadat , qu*  ab  harum  appellationum 
inteirgentia  dependet  . 

DEFINITIO  I. 

COnttt  tH  corpus  habens  tranem  a crcumdur 
ftulined  a punci:  in  /ubi  mi  pofito  determina- 
t*  longitudinis  eirca  pcr'mctr,m  circularem. 

Conus  proprii  dicitur,  vt  Hyeronimus  Vitalis 
de  Mathematica  optime  meritus  in  fuo  Lexico 
afTeric  . Nux  pinea, qu*  ex  lato  in  acutum  definit; 
fed  harc  appellatio  a Mathematicis  translata  eft  ad 
Significandam  pyramidem  rotundam  , cuius  bafis 
circulus ; Defcrlbitur  rerb , quod  manente  pun- 
fto  d linea, quaedam  DC  reda  circa  circulu  cchf  fe 
ratur,doncca  c per  CFh  in  c iteru  redeat,  vtfig.i. 

V nde  clarum  eft  omnes  lineas,  qur  a periphe- 
ria  circuli  ducuntur  ad  vertitem , vt  co,  vel  ch  ef- 
fe  lineas  tedas,  quar  vero  aliter  curuas  efle  , aut 
ccrt£  fi  redae  fint, Colum  tangere,  vel  fi  fecant  in- 
tus penetrare  . Conus  quoque  pofTet  deferibi  ex 
duduline*  circa  ellipfim  . Verum  i quia  ellipfis s 
ex  circulo  ortum  habet,  Se  in  quolibet  cono  etiam 
inbafi  elliptica  inixo  poteft  cifculus  duci , qui, 
«r  conum  ipfum  relinquat,  & bafim  ei  fternat,  in- 
de eft;  quod  circulum  cono  pro  bafi  fubfternant, 
vt  qui  cettior,&  magis  determinatus;  quam  cllip' 


fis  , quar  ab  eo  originem,  8c  natalia  ducit  • 

DEFINITIO  II. 

VF.rte. x doni  dicitur  mantns  punffum,  d tjuo  edi • 
(la  Icnea  /upcr/ielem  comicam  dcfcrtpfit  • 

D E F I 1 T N I O III. 

AXit  coni  dic  turrcQa  d •pirtice  in  centrum  cir- 
culi immiffa . 


D 


Vertex  itaque  coni  eft  pundutn  d axif  di, 
& definitur;  qubd  cadat  in  centrum  circuli  non 
Tllljrpfeos  licet, Se  ipfa  cono  pro  bafi  deferuire  pof- 
fit ; Tum  quia  eius  accidentia  nondum  manifefta 
fune,  vnde  ncc  propter  id  pro  bafi  vfurpatur;  tum 
qtlia  infinite  diuerfieatis  funt  prorfus  ellipfcs,que 
etdemcono  fiibfterni  pofTunc , &que  non  idetn 
centrum  commune  poflident ; vnde  nullns  axis 
determinatus  affignari  poffcc  cum  deberent  mol- 
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plicari , pri  vt  Infioit*  clllpfes  in  cono  affignari 
potfunt.ficut,  Be  caram  centra. 

DEFINITIO  IV. 

COnus  reButtfi,  euius  linea  circumducta  effor- 
matrix  vbique  aqualis  efi  ; Scalmus  veru  cu- 
ius ea  linea  inaquatis  efi . 

Duplicem  itaque  conum  diftinguimus  redum, 
qui,  8t  ifofcellius , squicrurifque  appellatur,  8e 
Scclcnum , qui  obliquus  quoque  apeilatur ; hic 
imperfedior  eft,  vcpoce  duplici  axi  obnoxius,  ille 
perfedior » 8c  vnius  axis  : Ceterum  In  vtroque 
omnes  coni  Tectiones  exhiberi  poflunt,non  vt  an- 
tiquitas ante  Apollonium  Pergfum  putauit , que 
dimnxit  tria  conorum  genera  i uxta  tres  angulo- 
rum Tpecies, quas  a vertice  d reda*  ad  bafim  dedu- 
d*  continere  poterant , nempe  Redos  ob  angu- 
lum ad  verticem  redum  ; Obtufiangulos  ob  an- 
gulum obtufum  , Acutiangulos  ob  angulum  acu- 
tum , In  quibus  lingulis  vnicam  fedionem  pone- 
bant . In  redo  parallelam,  quam  apellabant  coni 
redi  fedionem  in  acutiangulo  ellipfim,  quam 
acutianguli,8r  in  obtufo  hiperbolem,quam  obtuli- 
anguli  Tcdioncra  nominabant . 

DEFINITIO  V 

COni  oppofitifuut  ad  verticem  circa  eundem  axem 
eristeU.  s . 

Tales  Tunt  abc.ade  in  fig.x.circa  axem  eundem 
politos  . 

DEFINITIO  VI. 

GOmfeClio  ofl  figura  a plano  diuidente  ctnu  m in 
fuperficie  coni  effefla . 

DEFINITIO  VII. 

SEBio  com  per  axem  efi  cum  planum  facans  per 
verticem , (T  per  ctutrm  circuli  tranfit  . 
Sedio  itaque  per  axem  eft  dkc  in  fig.  I.  qua: 
per  centrum  i,axcm  id.&  per  d verticem  tranfit, 
cftquc  triangul  nm,vt  Tuo  loco  oftendemus  . 

DEFINITIO  VIII. 

COni  fcBio  Parabola  efi  cum  planum  fetans 
parallelum  vni  lateri  fiBianis  per  astem  adi • 
gitur  . 

Vtio  «.  fig.  fgk  planum  eft  parallelum  line* 
CD,  qu*  eft  crus  triangnli  , vel  fedionis  per 
axem  cdh  . 

DEFINITIO  IX. 

COni  fcBio  lllipfis  efi, cum  planum  fecant  xtrun- 
que  crus  ,/eBionis  per  axem*  fccat^r  angulus 
inxqualet  efficit  illis , quas  cumptxdiBa JeBiont  ba - 
fis  circularis  facit  , 

Sic.fedio  echf,  quia  angulus  dfs*  eft  inaqua» 
lis  angulo  dki,  vel  alterno  dik  ; Sic,  & angulus 
PEF  eft  inaequalis  angulo  dik,  vel  angulo  dki  al- 
terno,vt  infig.}  vocatur  elliplis  . Si  aut£  angulus 
de*  angulo  dki,  vel  dfe  angulo  di  x alterno, vel 
fub  contrario, vt  in  4.  fig.  aequaretur  , fcdio  eflee 
circulus,  ut  Tuo  loco  oltcndcmas  T rad.  feq. 


DEFINITIO  X. 

HT perbola  cfl , cum  fed.onis  planum  alter!  fcB:o- 
n s per  axem  '.rui  i ad  verticem  produBo  oc- 
currit . 

Sic  in  fig.  a.  fi  ni  produdum  occurrat  ca  cru- 
ri produdo  vitra  verticem  in  l,  dicetur  ea  ledio 
Hjrperbola  qualis  eft  oin,&  fi  planum  fecet  vrrun- 
que  conum  ad  verticem  erunt  oppofic?  figur*,feu 
Hypcrbol*  . 

DEFINITIO  XI. 

Diameter  feftionum  efi  reBa  diu;  dens  lineas  pa- 
ti ara:  lel  as  quaslibc t,quu  ducuntur  intra  fcBio- 
ntm  bifariam  , &■  primarius  quidem , fcu  axis , 
qui  reBanguU  diuidit , alq  autem  vocantur  coniuga- 
tUxcs . 

Sic  ct  In  fig.  *.  vocatur  principalis,  8e  ex  gc- 
ueratione  diameter  primarius,  fcu  axis  , quia  di- 
uidit bifariam,  Be  orthogonaliter  redas  in  fcdio- 
nedudas»  qu*  dicuntur  ordinat*  ad  diametrum, 
feu  applicat*  hm,  & nv  , fi  vero  non  ad  angulos 
redos  erit  diameter  fecundarius,feu  comungatus 
vt  in  fig.  5.  ef,  qui  lt,  Se  vm  licet  bifariam  di^ 
uidat , non  tamen  ad  redos  angulos  • 

DEFINITTO  XII. 

TUsufuCrfi  diameter  efi  illa,  qua  luter  duo  crura 
triabguli  per  axem  intercipitur  . 

Talis  eft  in  Hjrperbola  ihl,  qu*  inter  crura 
fedionis  per  axem  ba,  & ae  interipicur,  8e  in  hac 
fedioneeft  diameter  prolungataj  At  in  ellipli 
eft  ipfe  diameter  abfque  vlla  prolungatione.vt  1 r 
io  fig. qui  fi  fit  pri marius, fea  axis  dicetur  tranf- 
uerfus  axis  . At  ia  parabola  nullus  eft  trafuerfus 
diameter,  cum  enim  eius  fedio  fit  parallela  vni 
cruri  fedionis  per  axem,  nunquam  poteft  in 
aliud  terminare, quare  nec  vlla  linea  in  ea  poterit 
ia  vtrumque  crus  fedionis  per  axem  incidere . 

DEFINITIO  XIII. 

VErtex ftBionum  efi  extremum  diametri,  cuiuf - 
cumque:  at  vertex  fupremus  extremum  axis. 

DEFINI  T O XIII. 

CEntrum  efi  , quod  traafuerfam  diametrum  bi- 
fariam diuidit, 

Pundum,  quod  tranfuerfum  diametrum  bifa- 
riam difccpfit;  vocatur  centrum,  quia  In  Hyper- 
peibola,  vel  EU ipfi  omnes  diametri  ad  Illud  pun- 
dum concurrunt,  at  Parabola  nullum  habet  cen- 
trum, quod  diametri  omnes  fint  paralleli » vt  o- 
ftendetur . 

Prftcr  hec  efleQt  Para  metri,  & Vmbelici  defi- 
niendi : fcd  melius  fuo  loco  cum  de  ijs  agemus  , 
natura  ipforum  inoteicet . 

DEFINITIO  XVI. 

DVafimilts  figura  funt,qua  cum  fati  ciufdem 
Jpeciei  fegmenta  diametrorum  ab  applicatis 
faBa  unius  ad  fegmenta  alterius  Jant,vt  applicata 
ad  applicatas  fub  aquatibus  angulis. 
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D E r I N I T I O XV 

7T7  g*al*s  Jecliontt  funt  , au&  fupcrpafu*  inui' 
JjZ,  ccm  con/entiuut . 

T H E O R.  I.  P R O P.  I. 

Omnn  felito  Coni  per  axem  fida  trun- 
culum efl . 

PRobatur  . Nam  triangulum  clt  illud  » quod 
redis  clauditur»  & tribus  angulis  confiat . 
In  cono  autem  omnes  lineae  terminantes  ad  ver- 
ticem red*  funt  ex  dcf.  Cum  vero  bafis  fit  piant 
fuperfieies  circularis  erunt  reda*  line*  per  illam 
cxtenfx , vnde  ae , Be  be,  & b a tres  reda;  erunt . 
Proptereaque  tres  tantum  angulos  fe  tangendo 
poterunt  efficere»  idcoque  aeb  erit  triangulum  . 
in  fig.  prppof.  fcqucntis. 

COROLLARIVM 

H [neque  eft,  quod  fi  fiat  alia  fedio  per  axem 
efficietur  aliud  triangulum  aequalis  bafis,  vt 
primum.  Nam  alrera  fedio  per  axem  ef  incidet  in 
centrum  r,-8c  redi  cp>6r  fd  radij  eruat  iacirculo 

ACBDi  Vtfuat  AF,  & f B • 

; • Tt  V • . . / . i , 

THEOR.  JI.  PROPOS.  II. 

Omnis  fedio  coni  circularis  paraUdu  l/afi 
circulus  tfi. 

. - *:  ■■  •.  .... 

PRobatur  . Nam  cum  plana fintequidiftanria 
erit,  ve  f E ad  oe,  fic  Cd  ad  li>  & ab  ad  mk  f 
quare  cd  ad  Li»&AeadMX 
erunt  in  eadem  proportio» 
ne.  Ideoque  permutando 
AB  ad  co  erunt » vt  mx  ad 
L(  » fle  ideo  dimidii  AF  ad 
vc  rtMoadoLdimidia : fed 
aF,  Be  fc  funt  arqualet  cx 
priced.CorolI.crgo  etiaui 
MOi  Be  ol»  » Be  ita  dicas  de 
reliquis  : quare  c&m  om- 
nes mo  » Be  ol  , Be  cxt.  i 
pundo  o duci  biles  fint  xqualesj  mikl  erit 'circu- 
lus. 

n EXPENSIO  II. 

De  Diametro , CP*  A filicatis , 

PRoprieeates  mirabiles  fedionomab  ipfo  dia- 
metro,Sf  applicatis  incipiunt,  vtpote  illf,quf 
magis  obuiam  funt,Sr  faciliores  intelledui  fe  pro- 
dunt» max>m£  quia  ierd  omnia , qui  de  fedioni- 
bus  dici  poflunt,  in  diametro , 8e  applicatis  fun- 
dantur . 


PROBL.  I.  PROP.  Ifl. 

Data  quacunque  ccni  fc Bione  eiufdem 
diametrum  tnuemre. 

Sit  data  quxeumque  coni  fedio  iac . Opor* 
teatque  eiufdem  diametrum  exquirere . 

Ducantur,  utcumque  in  re- 
done bina;  reda;  parallele  bc, 
tk  ue  ; qui  bifariam  feccntur  in 
e,&  «,dudaqqper  punda  diuifio- 
num  linea  rc  occurrat  fe&ioai  in 
a . Dico  rttlam  afc  uroprfttt 
> ac  feitionit  tfie  diametrum . 

Katio  cft  . Quia  xquidiftant 
OF,  Be  bc  i eafqtic  bifariam  diui- 
dic  ia  o,&tf  reda  acf  . Vnde 
cx  definitione  ll.crit  diameter  . 


. : ' :r: 

PROBL.  IL  PROPOS.  IV. 

Dato  triangulo  per  verticem , fcBionis 
diametro  Applicata  longitudinem 
muenire . 

. . ■ • 11  vi. 

Slr  abc  triangulum  per. axem  conidudumia 
fig.  prop.feq.  in  quo  detur  diameter  bc  . In- 
teruallo  dimidiati  ml  diametri  bafeos, fiat  circu- 
lus cf,bd.  Accipiefq;  ix,  quam  transferes  in  dia- 
metrum circii  h cb  a pundo  c duces  perpendicu- 
lare,qup  fit  dcf,&fd  erit  ap- 
C plicate  magnitudo  ; quam 

deinde  applicabis  diametro 
fedionis  e c intcruallo 
eodem  kb  in  quacumque 
. fedione»rel  Hyperbola,vd 
Parabola, vel  ElJipfi,  firerit 
O . applicata^  i * 

Probatur  autem  facild. 
Quia  applicat?  eft  illa  , qui  diuiditur  bifariam  i 
diametro  r fed  pandum  ceft  pundum  diametri, 
illudque  bifariam  diuidit  linea  df  in  cex  ij.Iib. 
j.  el.  cum  duda  fit  perpendicularis  diametro  cb 
circuli  dcbf  ex  conftrudione  . Quare  erit  appli- 
cata , cum  punda  f , d fint  communia  circulo  bd, 
Br  fedionis  oef  »&  fint  i ,8e  vin  circulo  mi  tv. 

THEOR.  I.  PROPOS.  V. 

St  parabola  cuiufcumque  ad  diametrum 
bina  re  eia  linea  fint  ordinarim  applicat 
erunt  quadrata  tpfarum  adinutccm  , vt 
intercepta  diametri  portiones  inter  ipfas , 
O*  verticem . 

Sit  Conus  abc,  in  quo  parabola  def  , cuius 
diameter  parabolica  eq  $ applicati  ycrocP  , 
& ik  ad  diametrum  ec  , trabaturque  lm  . Dico, 
ita  e fi  quadratam  faBun^x  cf  ad  quadratum  faQum 
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tx  xi,  vf  ei  ad  xb  portiones  diametri  inter  verti* 
cem  f,  &r  ordinatim  applicatas  interceptor . 

Reminifccnda  eft  jf.propof.Eaclj.  hzcenlm 
in  ilia  f-Jitiarur . 

Mamin  circulis  cx  a.  h.  Lvt  ml  • & cdbf  pa- 
rallelis fe  frcent  mucub  diametri  lm.Sccb  cum 
chordis  vi,  & fd,  Se  ad  anguloi  redos  in  x(  an- 
gulus enim  x redus  eft, licet  id  fig  non  exprimat) 
vc  ex  didis  propef.  4.  huius  . Quare  , ex  fig- 
mentis lx,  & xm  conftituatur  redangulum,  Sc 
fegmcntjs  arqualibus  vk,  & xi  conftituatur  qua- 
dratum, erunt  xqualia  : Sic  fi  ex  fegmenus  bc, 
cc  redangulum, &*  arqualibus  Dc,&  ci  quadratum 
conftituatur, & hfc  erunt  inter  fl^qualia  . Vnde 
V-  - ita  erit  redangu- 

lum conltitutum 
ex  cc  , Se  c.b  fcg- 
mentis  diametri 
maioris  circuli  ad 
redanguluex  lcg- 
mentis  vx  t Se  x.m 
minoris,  vt  qua- 
dratum ex  icgmc- 
tis  chordz  oD|  ge 

cF^id  quadratum 
e*  (Vgmcntig  chor 
d?  1K.  & itV  . Sed 
litarum  duorum 


cdNrcis.  • 3,j 

&c n nt  reeptu  l 'unionibus  tamquam  tx  duobus  U- 
ttr.bus , quadratum  XL  ad  quadratum  eredum 
fuptr  gh  . 

Aducrtendum  vero  eft  primo  progrelT.  H qu^d 
prxnotauimus  in  prjced.expenf.  redangulum  fa- 
dum  ex  portionibus  Mx,8f  kn  eflezquafe quadra* 
toex  xl  conftituto  . Sicut,  Jr  redangulum  ex  la- 
teribus cc  , 8e gb quadrato  cx  oh  confcdo  , vt 
probat  EuCl.  proiofj  e . lib.  3.  8r  1 Jeo  cflc.rcd an- 
gulum ex  mx,  & kn  lateribus  ad  rcdangulumex 
GC,  8e  bs,  vt  quadratum  kl  ad  quadratum  ex  en. 

Aduerte.quod  in  cono  Ellipfi*  non  funt  dclcrip- 
ti  circuli  circa  diametros  mm,  tk  tc  ad  vitandam 
confufioncm  j fcd  funt  fubinregigcndi  bafi  coni 
paralleli  per  l,h,o,i  tranfeuntes. 


re&an^ulorum  altitudines  fiintc*dcrn  : fiquidem 
iobrnu  lx  8r  Bc;qtiia  lunt  parallela  , Se  inrcr 
parallelas  ba.ge  lunt  aqualia  jw  pf®Nl‘  primi. 
Ergo  fe  habebunt  inuic.m,  vt  bafts  cc,  Se  km  ex 
propof  l.  lib.tf.  Eucl.  Quofuppofito  fic  probo 
propofitionem  ex  propol.4.  Coroll.  lib.tf  ficut 
eft  cc  ad  xm,  quae  lunt  parallelae  in  trianguloEGC, 
«ita  eft  e c ad  ex  . Sed,  vteft  latus  cc.  ad  mk,  iu  eft 
redangulum  ex  fegmentis  bc,  Se  oc  ad  redangu- 
lum ex  figmentis  ix,  Se  xm;  Se  zqualcm  propor- 
tionem dicit  hoc  redangulum  ex  fegmentis  dia- 
metri np,&  cc  ad  redangulum  ex  fegmentis  lk, 
8c  kM,  quam  quadratum  ex  fegmentis  chordz 
‘ dc  , St  gp  ad  quadratum  ex  chordz  xv,  & ki  , vt 
diximus  . £rgo  ex  id.  lib.*.  Elein.  quam  pro- 
portionem dicit  quadratum  boc  gf  ex  fegmentis 
chordz  maioris  circuli  gf,  & cDadquadracUfcnex 
fegmentis  1K1K  V chordz  minoris  circuli^andem 
dicit  gb  ad  kb  portiones  diametri  parJBblicj  i 
vertice  inter  applicatas  interceptas*  quod 
probandum  • * 

% • . 

* THEOR.  II.  P&OPOS.  VI. 

In  omni  Ellipfi  > Hypcrbola  quadrata 
’ duarum  ordinatim  applicatarum  eam 
proportionem  dicent  ad  mmcem , quam 
reft  angui  a portionum  diametri  intercep- 
tarum mter  ip[as>  O*  vertices % 

It  c<yii*  abc,  fiue obliquus , fiue  redus . Hy- 

5 perbolaODH,  velEllipfis  odhliq^,  in  qui- 
bus fint  ordinatim  applicat*  hgo,  Se  Lxi.dumc* 

• tri  aujem  intercepti  portiones  fint  Ha  ellipfi  cd, 
&c<*>  vel  qk  , Sc  t d intra  ipfam . Ia  Hypcrbola 
Jficm  extu  eam , donec  diameter  occubat  Uteri 
trianguli  ca  produdo  in  q,vt  eft  cq^,  ita  quod  c<^ 

6 dc  fint  portiones  intcrcept* , vel  QJ»  * *©• 
Dicit  itaque  propolluo , quod  fi  fiat  rtftauguUm 

cx  qx,  & DK  hoc  ent  ad  reCtan&ulum  faftum  cx  QO , 


Progr.  2/Nota  quoq;  proportionem  laterum  mk 
ad  cg  in  triangulo  cq_  clfe  eandem  ex  Cor.  prop. 
4.  lib.tf.  J*ucl.  quz  portionis  diametri , crurifque 
qx  ad  crus  . Sicut  ex  eadem  proportionem  la- 
teris kn  ad  gb  latus  efte  eandem  , quz  Dk  ad  og. 
Quare  fi  componatur  rcdirmulum  cxqk,&  kd  la- 
teribus, quz  dicunt  eam  proportionem,  quam  Ia-* 
tera  redangoli  mx  ,&  xn  , fiet*, Sr  redangulum 
exojj.&r  gd  lateribus, qu£  habent  cande  propor- 
tionem , quam  latera  ca  , tk  gb  erit  compcfttl 
proportione  ex  er.17  .piM^f.  re&Ingulu  ex  QX;& 
kd  ad  redangulum  qg  , co ; ficut  redangulum  ex 
Mk  ,8e  kn  ad  redangulum  cx  cg,  & cb  . 

Quo  pofito  , egee  patet  propoficio.  Quadra- 
tum ex  applicata  kl  refertur  proportione  ad  qua- 
dratum applicatz  gh,  vt  redangulum  ex  lateribus 
mk,  & kn  ad  'redangulum  ex  cc,  & gb  ex  pnmo 
progrelT.  Sed  hf  c proportio  redanguli  mk  ,8e  kn 
minoris  ad  redangulum  maius, ex  cg,  8;  gb  late- 
ribus eft  eadem, qua  refertur  redangulum  ex  dia- 
metri Hyperbolici,  velEIliptici  portionibus  Qk, 
8e  kd  ad  redangulum q?,  Se  gd  fegmentis  ex  a. 
progrelT.  Ergo  proportio  quadrati  applicatz  KL, 
qua  refertur  ad  quadratum  applicate  cH  eft  eadem 
qua  redangulum  ex  fegmentis  diametri  Hyp$r- 
bolici.vcl  Elliptici  QK  , & KD  ad  redangulum  ex 
eiufdcm  q^.  Srjco . Quf  de  Ellipfi^icuntur  etiam 
de  cirdulo  debent  intclligi . 

COROLLARIVM. 

PRopofitio  vnluerfaliter  intellrgenda  eft  de 
quocunqj  cono, fiue  obliquo  , fiue  redo,  feu 
applicat^  fint  ad  angulos  redo s diametro,vtin  re* 
do,  feu  ad  angulos  obliquos,  vt  in  obliquo  cyn- 
-tingit : Vndecolliges  dilplex  genus  diametrorum 
dari  vnum  , in  quo  applicatz  funt  ad  angulos  re- 
dos,  alterum  ad  angulos  obliquos, feu  in  Parabo - 
ia,kfcu  Hjrperbola,lcu  Ellipfi. 
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EXPENSIO  III 
De  Parametro . 

PArameter  eft  linea  qu;dam  aflumpta  ex- 
tra feftionem:  qux  elV  extrema  proportio* 
nalis  diametri  interceptx,fif  applicat;  in  parabola. 
At  in  Hyperbola.Sr  Ellipfi  eft  quoque  tertia  pro- 
portionalis inter  diametrum  interceptam,  & ap- 
plicatam : fed  addita  ei,  vel  dempta  qu;dam  por- 
ti  one  linex,  qua» etiam  oftendemus,  cuius  ratio- 
dis  (it  • 

L E M M A.. 

Si  fit  reftangulum  cjuodhbety  parallelo - 
gr animum  nftangulo  acjuilateium  . 

S ini  que  duo  aha  reftangulum  nimirum , 
O*  paralhhgrammum  ei  jtjuilaterum  > 
fcd  primo  parallelogrammo  tcfuiangu- 
lum  i ita  fe  habebit  proportione  reti  an- 
gulum ad  reftangulum  , vt  parallelo • 
grammum  ad  parjlielogrammum . 

Sit  primam  rcft^npulum  tc  , & aliud  fecun- 
dum Tl.qux  pofi'a  rnum  fuper  aliud  occupa- 
bunt (parium  commune  dh  . Item  fit  parallelo- 
grammum  primum , quodeumque,  vt  en,  fed 
primo  reftammlo  T^xqwfarerum,  & fecundum 
re  r aliud  fecundo  ti  rcftangulo  item  equilaterum; 
fed  qux  fint  inuiccm  xquiangula  , ita  quod  vnum 
fuper  aliud  pofitum,  qua  parte  conuen;unt  in  an- 
gulis zqualibus  occupent  commune  fpatium  tra 
dicit  propofitio , quod  primum  reftangulum  TC 
primo  parallelogrammo  e n dicet  eam  proportio- 
nem ; quam  fecundum  reftangulum  ti  dicit  ic- 
fundo  parallelogrammo  c r.  B 


Probatur.  Nam  tc  reftangulum  primum  fe 
habet  proportione  ad  e n paralie  logrammum  pri- 
mum. vt  fua  pars  dh  ad  fuam  patrem  m t,  quod 
fint  fuper  xqualcs  bafes  th,  & Et  cx  prop.i.lib .6. 
Eucl.  Cor  II. 

Sed  pars  hxc  dh  reftanguli  primi » qux  etiam 
eft  communis  fecundo  eadem  proportione  refer- 
tur ad  partem  m t parallclogrammi  item  primi, 
qux  etiam  eft  communis  Iccundo  panllclognm- 
mo,  vt  reftangulum  fecundum  ti  ad  rcft.nigu> 
lum  fecundum  er  propter  eandem  rationem  ;qua- 
Lumbalium  dt,&  c m . 

Ergo  arguendo  e*  |6  lib.j.  ita  fe  habet  propor- 
tione primum  rrftaitguium  tc  ad  primum  paral- 
lelogrammumc  n , vt  fecundum  reftangulum  ti 
ad  lecuudum  paralltlogrammum  er,  quod  eft 
propofitum . 

Hoc  autem  Lemma  aftumitur , vt  quando  Jo- 
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quimur  de  reft  a rigui  is,  i dem  inteflfgatur  de  paral- 
lclogrammis  illis  xquilatenbus  , dummodo  ficut 
Illa  omnia  conuenianc  in  reftit.idkic  angulorum, 
fic  hxc  pirallclogramma  inuicem  rcfdtancur  fi- 
milibus  angulis;  & xquiangula  fint,  quod  in  po- 
ftcrum  femper  erit  obici uandum  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  VII. 

Si  in  omni  fcfhone  parabolica , quadra- 
tum alicuius  ordmatim  applicata , fe  ha- 
beat ad  qffadratum  diametri  parabolici 
intercepti  ab  cd,  0-  a vertice , vt  idem 
diameter  interceptus  ad  contiguam  ali- 
quam verticis  ; erunt  quadrata vel 
rhombi  omnium  applicatarum  ordina, 
tim  aqualia  rcBangklts , vel  parallelo- 
grammis  faftts  4 dida  contigua  vtrticisx 
<y  intercepto  parabolico  diametro  inter 
, eas  applicatas,  0 verticem  . * 

DEtur  Parabola,  in  qu£  diameter  ac, applica- 
ta ordmatim  cb  , cuius  quadratum  fic  Cl  di- 
cit propofitio.  Qu&d  fi  fc  habear  hoc  quadratu  cl 
In  r roport  one  ad  quadratum  CL,  quod  eft  faftum 
fuper  diametrum  paraboheum  interceptum  inter 
ci  ordinatim  applicatam,  &r  verticem  parabolx  a . 

Si  inquam  ci  quadratum,  fcu  rhombus  fic  ad  CL 
quadratum , fcu  rhombum  in  proportione,  vt  ip- 
fa  contigua  verticis  ap  addiamerrum  Intercep- 
tum ac  . Tunc  cuiuslibet  al  ius  spplicatx,  ve  dh 
^quadeatum,  fcu  rhombus,  qu  > le  eft  dl  xquale  erit» 
reftangulo,  feu  parallelogrammo , quod  compre- 
henditur ab  ipfa  contigua  r \ , 8c  inrercepta  dia- 
metri portione  inter  verticem, »r  alicram  applica- 
tam ad, quale  eft  reftangulum, fcu  pa ralk^ogr ato- 
mum pd  . 

ProgrclT.  I.  Aduerteodum  eft  ex  propotfii.ljfc. 

6,  Eud.fc  ex  cius  Coroll  figuras  fimiles  efle.m 
duplicata  ratione  laterum  homologorum, ita  quod 
quadratum  V.  g ci,  fit  ad  quadr-run  ci  , non  vt 
latus  bc  ad  latus  caj  fed  pro-ort  o dcb“t  elfr  dup* 
plicata  ; nempe  gemina  vice  repetita,  quare  de- 
bse  repenri  tertia  proportionale  ex  14  prop.tf, 
Eucl.  qualem  hic  ex  ea  propofic  one  repeuui- 
mus  P A ; fic  enim  proportio  eft  repet  ira  s , 
nam  ita  fe  habet  pa  ad  cb  , VtCBadCA$  qua- 
re  PAidcA  Habebit  candeti)  proportionem,  quam 
quadratum  ci  ad  quadratum  Cl , nempe  gemina- 
tam lacerum. 

Progrelf.  a.  Rcminifccndum  eft  propof.  1.  lib. 

6.  Eucl.  nempe  ita  efle  propte^  eandem  bafitn  ca 
reftagulum  cp  ad  quadratu  cl,vl  ahitudines  pa, 
-ad  al  j & ideo , quod  quadratum  Ci  fit  xquale  re- 
ftangulo ac;  liqui  dem  eidem  quadrato  tc  eandem 
dicunt  pioportioncm  ; nempe  eam  ipfarn  , quam 
dicit  PA-ad  AC.quadracum  quidem  cb  } quia  talrm 
inuenimus  pa,  rcftigulum  vero  pc  propter  bafim 
eandem  ac  : Quare  cx  Eucl.  prop.7.  lib.5.  erunt 
reftangulum  pc,  & quadratum  ci  xqualia,  quod» 

& de  Rhombo  ct,8r  parallelogrammo  cp  intclli- 
gendumcftob  lemma  aatepoficum , quo  lup/Jb- 
fito . 

ProgrefT.  $.  Reftangulum  pc  habet  eandem 
proportionem  ad  reftangulum  dp;  quam  altitu* 
do  cius  ac  ad  altitudinem  a d propter  balim 
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m*  eandem  i.  propof.  Euclid.fr  i contra  . 

Quare  Probatur  propof.  Nam  propof.?.  de- 
mnnflratum  efl  quadratum  ci  «fle  ad  quadratum 
d a •,  vt  altitudo  ca  ad  altitudineM  da  ; fed  etiam 
ex  j.progrefT.  quam  dicit  proportionem  ac  ad  ad 
«hirudines  eandem  dicunt,  & rcdangula  PC  ad 


pd  adiacctia  eis, ergo  ita  erit  in  proportione  c»  ad 
dr  quadrata,  quaiRPC  ad  poreaabgula.  Ergo,vti 
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poterimus  pirmut.:iiOi;e,  fr  comparare  quadratum 
tnalut , 'rcdangulo  maiori',  ficut  minus  qua- 
dratum , minori  redangulo,  fr  ideo  ltafeba- 
bcbit  quadratum  ic  maius  ad  rcdingulum  pc  ma- 
ius» v;  quadratum  minus  DA-ad  rcdangulum  or»‘ 
minus.  * ■*.  ' 

Se<f  in  2-*  progreflu  vidimus  maius  rc^ 
dan^ulum  pc,  & maius  quadratum  ci  cfle  zqua- 
lia , ergo  erit  cciim  xqualc  quadrarum  dr  minus 
rcdanpulo  PDminori,  quod  coprehenditura  con- 
tigua verticis  pa,&  diametri  paraboiici  portio- 
ne intercepta  ad,  8e  ita  dicas  de  alijs  . 

CORO  LLARI  VM. 

Hinc  colliges  . Quod  cum  contigua  pa  ha- 
beat hanc  fpeeulem  proprietatem,  vt  re- 
dangulaab  ea  eomprehenfa , fr  diametri  portio» 
ni  intercepta  flntarqualia  quadratis  effodis  fuper 
ordinatim  applicatas  fpeciali  nomine  infignicur » 
Se  vocatur  Parametcr,  quod  fit  menfura  omnium 
redangulorum,  qua  aquamur  quadratis  cuiuf- 
cumquc  applicata;  ordinatim, quz  in  parabola  tra- 
hatur . 

*•  *4  THE  OR.  II.  PROP.  VIII.  5 

In  omni  ftchone  Hyperbolica , vel  Ellipti- 
ci , fi  quadruum  altcuiup  ordinativi 
applicat x fe  habeat  ad  r e ft  angulum , 

- quod  fub  diametro  tranfuerfo  , Cr  inter- 
cepto comprehenditur , vt  dume  ter  tranf- 
ucrfa  ad  contiguam  lineam  verticis  i 
Alia  quadrata  aliarum  applicatarum 
erunt  reBangulo  , quod  fub  hac  conti- 
gua , O4  tntercepta  dtametrt  portione  in- 
ter applicatas , C>  verticem  comprehen- 
ditur , aqualia,  /i  tamen  fjguram  fimilem 
fimi  liter  que  pofitam  in  Hyperbolo,  addas , 
in  Ellipfi  fubducas. 

Sit  Hypcrbola,  vel  Ellipfis  dVc,  fitque  ordina- 
rim applicata  db,  cuius  quadratum  bm,  fit  ad 
xcdanguJura  bo  , quod  fub  portionibus , nempe 
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tranfuerfa  ab  , & intercepta  c.,  vel  poriiombua 
interceptis . Si  ergo  quadratum  8 v fit  >4  rcflin- 
gulum  BO,vt  diameter  ttanfuerr.i  *c  ad  ali- 
i]L.am,.J«r,tvett,c,sccontig„]m  , ntrnDC 
idcft  fit  durh„5  «.,& db  tertia  propnrrindalis. 

Die.t  propofino.quodfi  fit  aliud, cuiuslibet  ap- 
plicat* vh  quadratum  hn  hoc  erit  inuale  reftan- 

gulo  , ‘|ii<«  fit  ab  intercepta  ch  inter  apnl iratam, 
at  verticem  Jro.voo  latete  . Sr  coptigua  verticis 
pro  alio  cp;  fed  cum-» 
haccautella;qu(>d  in 
Hyperboli  infuper 

abundat  ngurajcH  fi* 

m«lis,iim.litcrq;  po* 
flta  , vt  totum  rcd. 
ah.  oxrin  Ellipfi  ve- 
r6  deficit. 

Progr.  i.  Redan- 
gulum  bo  adredan- 
w-  gulumBR  dicit  eadem 

proportionem,  quam 
ac  ad  Cp  • Ratio  efl  ; quia  funt  fuper  eandem  ba- 
fim  bc  ; eX  conflrudione , vnde  funt  inuiccm , vt 
altitudines  ba  ad  bi.KIc  vnro  altitudines  correfpo- 
dent  proportione,  8c  ica  efl  B a ad  b i , vt  c a ad  c p . 
Ratio  cfi,  «x  Eudid.  propof.  4.  hb.  6.  in  Coroll. 
quia  funt  in  codem  trijngulo  paraljrhr  CP,  frsi, 
ldeoq;  redangulii  to  ex  B a erit  ad  frcxbi.vcca 
ad  PC;  quod  i(l*  liner  fmc.vt  ba  ad  m altitudines. 

Progr.  a.  Prorfds  idem  dicendum  de  parallclo- 
grammis  hg.Sthq^  Sunt  cmni  fuper  eandem 
bafim  ch  ex  conflru&ionc : flquiJcm  debet  com- 
prehendi redangulum  hg  a lateribus  AH.fr  HC.fr 
rcdangulum  h<^  a lateribus  hc,  & hx  . Vnde 
erunt  inuicem.vt  altitudines  xh,  Se  ha  . Altitudo 
vero  ha  ad  altitudinem  hx  dicit  eam  proportione» 
quam  AC  ad  cp  cum  cp  fit  ci  cx  parallela  in  eodem 
triangulo  ac  p ,&  ideo  ac  erit  ad  cp,  vt  hg  rcdan- 
gulum: ad 


ProgrcfT.  J.  Quadratum  bm  efl  xquale  re- 
dangulo bb  . Ratio  efl  ; quia  eidem  proportio- 
nem eandem  dicunt j qux  vero  eidem  proportio- 
nem eandem  dicunt  ex  7.  lib.  7.  Eucl.  funt  xqua- 
lia.  Dicunt  autem  eande  rationem  eidem  . Nam 
ita  fe  habet  quadratum  bm  applicatz  ad  rcdangu- 
lum comprehcnfum  fub  bc,  & b a,  quam  ac  dia- 
meter ad  cp  contingentem  ex  prjfuppofitione. 
At  in  progreff.  I.  probatum  efl,  quod  huic  eidem 
ca  ad  cp  dicit  eandem  proportionem  redangu- 
lum  bo  ad  re&angulum  bl.  Quare, cum  quadra- 
tum  applicatz  dr,  fr  br  redangulum  eidem  re- 
dangulo bo  eandem  proportionem  dicant  , quam 
ac  ad  cp  ) neceffe  efl  db  , quadratum , & bb.  re- 
dangulum  efle  zqualia . 

ProgrefT.  4.  Probatur  Itaque  ex  przmiflis  prin_ 
cipljs  profof.  Ita  efl  ac  diameter  ad  cr  conti^ 
Ddd  B guam 
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guam  verticis,  vtHAad  hx  ob  fimMitudinem  tri- 
angulorum acp,  8e  ahx,  & ex  eadem  ratione  ha 
ad  hx  eft  in  proportione, vt  ba  ad  b i . Ergo  etiam 
paralielogrammi  fuper  eis  conftitut  a,  8e  qu*  cum 
eis  eandem  proportionem  habent  ex  i.8r ».  progr. 
inter  Ce  proportionalia  erunt,  Bc  ita  erit  bo  ad  br, 
ficut  H r.  ad  hq.;  quia  linep  sl,  &r  ia  ficut,  Bc  ha, de 
hx  funt  eorum  altitudines  • Cum  erg^fic  redan- 
gulum  bo  ad  br,  vt  hg  ad  hq,  poterimus  vti  per- 
mutatione, Bc  inferre,  quod  etiam  bo  redangu- 
lum  ad  hg  re&angulum  fit,  vt  br  redangulum  ad 
HQ.  redangulum  . 

Sed  cx  propof.  a.  Hzc  rc&angula  bo  i ad  ho 
dicuot  eandem  proportionem,  ac  quadrata  appli- 
catarum nimirum  bm  ad  hn  . Ergo  etiam  eadem 
proportionem  fruetur  br  redangulum  relatum 
ad  redangulum  h<^.  v > 

ProgreiT  5.  Sed  redangulum  br  ex  j.  progr. 
eft  aequale  quadrato  bm  j Ergo  etiam  redangulum 
Hqerit  zquaic  quadrato  hn  . Quod  oportebat 
oflcndcrc.  Vide*  autem, quod fn  .£Jlipfi  redan- 
lum  cx  continetur  fub  c»  contigua,  8 c ch  diame- 
tro intercepta , defficiente  tamen  figura  px,  8c  in 
Hyperbole  abundante . 

corollarivm. 

REda  itaque  cp  contigua  vertici  vocabitur  Pi- 
rameter,  feu  latus  rc&um,fcu  cocficicns,eo 
quod  iuxta  cam  meniurentur  czcerz  applicat* 
diametro,  quod  eorum  quadrata,  vt  hn,  & bm  fine 
aequalia  parallelogrammo  fub  ipfa,&  diametri  por- 
tione intercepta  inter  applicatam,  vt  hq,.,  & br, 

8c  verticem  c, -figura  tamen  px, vel  ps.in  Ellipfi  de- 
ficiente illi  parallelogramtno,&  abun Jante  in  Hy- 
perbola  . Et  inde  Ift*  figura:  nomen  fortte*  funt: 
quia  .n.in  parabola  quadrata  applicataru  zquatur 
redangulofub  Parametro  , Bc  intercepta  diametri 
portione, vocatur  Pacabolj,  ideft  zqualis.Quia  ve- 
ro aliquid  deficit  in  Ellipfi  ad  «qualitatem, eo  ni- 
miae, quod  fignificat  defcdum.infignitur:  at  quia 
abundat  in  Hyperbola  dicitur  talis,  quod  nomen 
cil  idem  ac  csccfiu* . 

COR  OLLARIVM  II, 

Hinc  etiam  colliges  illam  Hyperbolam,  feu 
Ellipfim  efle  fpecie  notam,  cuius  diametri 
tranfuerfi  proportio  ad  contiguam  Parametrum 
fir,  vt  redangulum  fub  ab,&  bc  comprehcfum  ad 
quadratum  bm  vel  d contra.  Siquidem  ac  eft  ad 
cp  , vt  ab  ad  b t , ideft  vt  redangulum  eiufdem 
bafis  ca  ad  cr,  ideft  vt  ca  ad  quadratum  bm  appli  - 
catp,  «quale  Ipfi  ci . Vndeex  przc.fir  omnia  alia 
redangula  i diametro  tranfuerfa  , 8c  intercepta 
fimul  pro  vno  latere,  & intercepta  tantum  pro 
alio  dicent  eam  proportionem  , ad  quadratum 
applicatz,  quam  diameter  tranfuerfa  ad  Parame- 
trum ; Quoniam  enim  quadratum  sm  oftenfum 
eft  zquale  in  3. progr.  rc&anguio  br.  , Bc  hoc  fic 
ad  redangulum  10  cxai,  diametro  in- 
tercepta j vt  Pcad  ca  ex  4.  progreff.  conuer tendo 
etiam  quadratum  ex  db  erit  ad  bo  cx  bc,  Bc  ba  ,•  vt 
cp  Parameter  ad  ca  diametrum  interceptam , 

Sic  dicas  de  quadrato  hn,  quod  eft  oftenfum 
progrcfT.y.  f quale  rcdangulo  HQj  quod  eft  ad  hg 
redangulum,  vt  ha  ad  hx  altitudines,  at  cq^ 
ideft  hx  eft  ad  ha,  vtcPadcA,  &ficdcahjs. 


T V S XXIV. 

s COROLLARIVM  III. 

Hte  vero,  qja:  didi  funt  de  Flllpfi  etiam  de 
etrculi  circumferentia  prorfus  militant, vt 
Ii  pro  Ellipfi  fubftituis  circulum,  eadem  oftenfiiA 
ne  intclligere  poteria  .- 

PROBL.  J.  . PROPOS.  IX. 

Cuiufque  fechonh  in  cano  Parametrum 
exhibere . 

Sit  conus  abc,  8e  exhibita  in  eo  fedio  para- 
bolaj  cuius  diameter  ee.St se  perpendiculaeis 
ad  eius  applicatam  r c . Per  tria  pun&a  B.c,  F rran- 
leat  circulus  bcp,  A'  prolongetur  diameter  fe  ad 
circumferentiam  in  h . Dico  EM  tjfr  /M  onu  7>«- 
rametnm . 

ProgreiT.  i.  Obferuandum  cfl  acc  efle  circa* 
lum,  vtpote  bafis  coni ; Ideoqueex  l>b.,.qua. 
dratum  Er,  efle  zcjoale  rcdangulo  cxbe.&t  ec: 
flr  qubd  ex  ,, huius  quadratam  linep  ec  quoque  «- 
quatefit  rcdangulo  ex  diametro  fedionis  tf, 
8r  parametto . 


Progacif.  a,  V ode  oftendirur  propof.  Re <5 an. 
gulo  a ec,  «rideo  iquali  quadrato  eft  eo  eHjrqua- 
le  redangulum  ex  fb  diametro , «t  fh  Er»o  eh 
ene  Parameter,  vtpote  efficiena  eum  fe  diametro 
«quale  redangulum  quadrato  ex  Ec  ex  8.  h.  Cor. 

Sit  pro  fecundo  cafu  exhibita  Hyperbola  in 
cono  ACE  . cuius  diameter  tranfuerfa  me  ; docan- 
turque  ae  perpendicularis  fcdioni  ln  ; 8r  ideo, 
vt  diameter  bafis  circuli  dirimet  hi  in  duo  fee- 
menta  aqualia  ex  prop.ap.i.  j.Cor.  Vnde  fl  erit 
applicata.  Deinde  lateri  trianguli  conici  ca  per 
a tranleuntis  ducatur  a vortice  .«diametrltranf- 
uerfarparaUrianM.Sr  peroverticem  fedionisTH 
parallela  bafi  ab.  perque  tria  punda  t,  at,  H tran- 
icat  circulus  , hic  ablcindet  VO , quam  dico  eff' 
Tarameimm.  1 ! " 

ProgreiT.  j.  Ppranotindum  eft  fl  efle  appli- 
catam,  cuius  quadratum  cx  js  lib.,.  aquatur  re- 
aangulo  „ ae,  Sr  fe  . Rurfulque  e,  propof  ».  fa. 
Coroll.2.  efle  quadratum  applicataFL  ad  redan- 
gulum  diametri  tranfuerfa  ex  mp,  «r  of  ; vt  Pata- 
m«er  ad  tranfueefam  diametrum  Mo.Sr  ideo  etiam 
redangulum  ex  ae,  Sr  f,  ad  redangulum  ex  em. 
“ ’n  rlC;  ” Pjra meter  ad  om  diametrum,  ideo- 
queoftendendumeft  redangulum  ex  ae,  & eb ,Sc 
‘deo  fl  quadratum  elfe  ad  redangulum  mf,  Sr  fo; 
vt  o,  ad  oh,  vt  fic  oftendeturvo efie Parame- 
trum • 

M.P^°gTo+^SIC,  often<fit“r.  Vt  ie  eft  ad 
ME,  iu  TO  eft  ad  MO  ob  parallelas  io  , Sr  >f  «i 

propof. 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 


proroC.  4 lib.  «.fc  .»  to,  vi  Hoad  om  ob  fi- 
milia  tria  *-gula,Sr  zqu  angula  moh,&poa:  cum 
fint  panllcJ*  oh  • 8r  pa  nec  non,  mh,  8toa  ex 
conftrudionei  Quare  redangulum  cx  af,&  pb. 
Se  ideo  quadratum  fl  ei  «quale  erit  ad  redangu- 
lumex  mf,  8e  ro;  vt  redangulum  cx  to»  8t  oh i ad 
redangulum  OM.dr  om  cum  cx  ijfdem  proportio- 
nibus componatur  earum  rat-o  bf  ad  fm  eadem, 
qu*  to  ad  om  , Se  fvaJ  po  eadem,  quae  oh  ad  om» 
vt  hiccft  videre . 
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> • 

* 1F,  Vt  TO  & 

eft  ad  ari  ‘ 

FM  OM 
Ergo  Compofitom , 
"CX  BF,  8e  FA  f.  LP 

ad  erit 

FM,  Sf  OF 


PA,  Vt  OH 

ad  . id 
OF  om 
vt  Compofitum 
to,  Se  ort 
ad 

om,  fc  OM 


■ At  redangulum  TO.fc  oh  eft  squale  redangu- 
lo  mo  . & ov  . E g*>  r d tegulum  mo  , ov  erit  ad 
idratum  «qualis  altitudini*  om.  St  iieo,  vt  ba- 
Ov  ad  bafim  om,  vt  Redang  af.  & fb,  ideft  fl 
drarum  ad  redangulum  cx  pm  , Se  OF  . Qua- 
le;Cum  parameter  ponatur  ad  oM  eX  Cor.  pro- 
w A 6.  h.  vi  fl  quadratum  ad  r dangulum  «x  FM, 
fcpo,  8c  ov  talis  fit  rationis  *d  om  ; erit  ov  Pa- 

fflt  tan  lem  data  ellipfis  , cuius  diameter  pm.  St 
Tedm  j*lani  adi  per  axe  fcd  in  ipfo  cooo.cuiusba. 
;'fis  c rculu«,cuioadiamere  t^v  fit  fcdioquoq; 
* pfdni  dq^,  cui  agatur  ab  F extremo  diametri  pa- 
faflela  fc,  Se  ab  altei  o ext  emo  diametro  M paral- 
^ lelalitcri  df  , fit  mt,  pei 4;  tria  punda  MCTtran* 
,?lcat  circulus  . Dico  redam  10  efle  parametro  as- 
qualem. 

lPr*afTumprum  . Agatur  itaque  oftenfionis  gra* 
tla  per 0 parallala  bifis  ab;  Se  i pundo  O applica* 
«aor»  Igitur  ex  ao.  St  oi  rrdangulum  erit  cqaa- 
adrato  ap  >1  eat*  ot.ex  jj.  iib.j.elem. 

; etiam  ex  5.  Coroll.  huius  quadratum  01  , Se 
redangulum  ex  ao,  Se  oserit  ad  redango- 
«» ex  diametri  Tegmentis  om.  Se  ro , vt  para- 
mt  ad  diametrum  pm  , 

Jrobatur  propof.  ob  parallelas  fa,  Se  TM,nec- 
on,  &ao,&ft  triangulum  fao  ell  xquiangu- 
lum  triangulo  fmt  } ideoque  vt  AOad  fo  ; Beer 
«d  fm  : Rurfufque  eadem  udonem  ob  parallelas 
cb,  Se  fc  in  triangulo  fmc  erit  os  ad  OM,  vt  Fcad 
vm,  vt  hic  vides  • 


ad 
FO 

Ergo  Compofitum , 
ao  Se  ob 
ad 

fo  Se  om 


. Quadere  redangull  ao  ^ Se  ob  ratio  ad  rrdm- 
golum  po  i Se  OM  erit  compofita  cx  ijfdem  ra- 
tionibus redanguli  cx  ft  , Se  fc  ad  quadrata» 
mfj  Se  ideo  componendo  ratioaes  cut  redangd- 
Jum  ex  AO,&o»ad  redangulum  ro,  Se  om,  vt??* 
8e  fc  rcdaogulum  ad  quadratum  mf  . 

Vnde  Quadratum  ex  01 ; quod  «quanir  redan* 
gulo  ex  Ao.fcOB,  erit  quoque  ad  redangulum  PO, 
& oM,vt  redangulum  ex  pt,&  FC  ad  quadratu  pm. 
Sed  redangulum  ex  ft,  «c  »c  eft  «quale  icdango- 


loFM,&  fo, ex  Coroll  r. propof a5  lib  ? clem. 
auod  incidant  in  circulum  cmo  . E»-go  ex  01  qua- 
drarum erit  ad  redangulum  fo,  Se  mo.  vt  ex  fm, 
fc  op  redangulum  ad  quadratam  fm  . Redan- 
guluin  vero  PM.fc  po  eft  «qualis altitudinis  qua- 
drati pm  . Ergo  erit  bifisF»  ad  diam-trum  tranf- 
uerfam  pm,  vt  quadratum  01  a I fo.  Se  oy  r:dan- 
gulum,  Se  ideo  fo  erit  «qualis  Parametro . 

PROBL.  II.  PROP.  X. 

D.fa  cuiufcitmjn  [eihonis  canticum  Pa- 
rmarum inuenire  dato  dia  metro , 
applicata. 

Sit  primum  Coni  fedio  Parabola  CAf , efufque 
dameter  ab  , cui  applicata  fit  cb  ; fad  >que 
qua  Irato  bm  fi  it  red  ingul  im  cx  ba  ei  aquate, re- 
periendo  applicat*  b \,8e  ac  ex  Euc.  prop.14  1.5. 
tertiam  proportionalem  ea  . Nacn  ex  propof  19. 
Eucl.5.  parallelogrammum  ex  ba,&tae  conftitu» 
tum  erit  zquale  quadraro  bm  . Porro  ex  propof. 7. 
vidimus  quadratum  cb  efie  fquale  rcdangulo  fub 
d ametro  intercepta, 8e  param. tro  contigua . Vn- 
de ae  Parameter  erit . 

Si  vero  daretur  applicata  , qu*  bm  Rhombum 
faceret,  qnod  angulus  b non  cflet  red  as  efiet  re- 
periendum  parallelogrammum  Rhombo  «quian- 
gulum,  acxquiJacerum  ip fi  se  . 


?T  1 

Se 

OB  Vt 

»C 

ad  . 

ad 

ad 

FM 

OM 

FM  4 

vt  Compofitum. 
FT  Se  FC 
erit  ad 

ur  Se  mv 


CafuS  2.  At  detur  fedio  Hjnerbola  cad, cuius 
diameter  fab  tranfuerfa  , 8f  intercepta;  applicata 
vero  cb  data  . Portioni  ba  diametri  intercepti, 
& cb  applicat*  reperiatur  tertia  proiorrionalis 
sd,  critque  dudi  ae  *quali  bd,  Se  parallela, re. 
pcrtqm  redangulum,  vel  parallelogrammum  da 
be  :deindeab  extremo  Jatf  diametri  f ducatur  fd 
ad  D,quf  fecabir  ae  ini.  Dico  ai  e[ic  Parametrii . 

Probatur . Quo  I c»  propof  8.  redangulum 
contentu  ab  ipfa  Af,fit*qualequadrato  applicat* 
abundans  tamen  figura  id  fimili,fim>literquepo- 
fita  ac  eflec  redangulum  ex  bf,  Se  fd. 

Cafus  7.  Si  pollremb  fit  Ellipfis  fcb,  cuius 
diameter  fab,  & applicata  ac  diametro  interceptz 
AF,Se  applicat*  ac  inueniatur  tertia  proportiona- 
lis, prout  fupradidum eft, qo*  fit  ai  , Se  ex  ver- 
tice B per  1 ducatur  reda  ab  f vbi  terminat 
diameter, agatur  parallela  appjicat* CA,  que  fit  ef. 
Dico  rr&a.n  fe  efie  pjrametnm  Nam  continet 
Fl  redangulum  gquale  quadrato  ex  ca  , fi  tamen 
deficiat  figura  lEfimtiis,  fimiliterque  pofita  ex 
propof.8.  ac  ef^  Se  bf  redangulum, 


EX- 


Dic 
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EXPENSIO  III. 

De  tangentibus . 

^ lenti  circulus  fua*  tingente»  habet, ex  quibus 
^ mirab.Ies circuli  paffionesprodeur  ita,«rco- 
nicar  tangentes;  nec  minoris  vtilitaus  funt, tnaxi- 
md  ad  deferiptionem  fedionum  . 

THEOR.  I.  PROP.  XI. 

Si  cnnut  per  axem  plano  at* quo , fetius  fit , 
O*  alta  (efltone  ex  tribus  coni  ad  angu- 
los re  flos  et  fefltoniydcnud  fetetur , cie- 

clotn  [chorus pojler toris  circumferentia 
punflo  a vertice  coni  per  illud  ad  circulu 
bajim  ctufdcm  cont} planum  atiquod  aga- 
tur. 

Hoc  planum  conum  fecundum  lineam  re- 
flam  tafig^t. 

£t  diametrum  [gurarum  fecabity&a  punflo , 
quo  fecat  illum  refla  dufla  ad punflum 
clcflumi  hac  lm:a  [ fl tonem  contcam  non 
jecabit , jed  t aptum  tanget. 

TRes  partes  habet  h*e  propofitio,  fed  faci- 
lis eft  probatio ; pxneque  a fola  explicatio- 
ne propoficionis  habetur. 

SJt  ergo  medietas  coni  abc,  qui  fit  per  arem  i 
plano  aliquo  Bac  fcdus  , cui  fedioni,  alia 
fcdio»  feu  Elliptica,  fcu  Hyperbolica  , fcu  Para- 
bolica  fiat  r ic  , deinde  eledo  in  circumferentia 
fedionum  pofteriorutn  pundo  i,  per  quod,  Bc 
verticem  coni  a planum  arp  adaptetur . Dico pri. 
mo  hoc planum  tangere  totum  conum  d itlice  a 
adbafim  circuL) cm  brc  fieundim lineam  redum 
Ai». 


efficitur  • Ergo  poteft  cum  fit  planum  totam  li- 
neam ar  continuo  tadu  tangere,  fed  conus  ex  de- 
finitione fecundum  craflitudinem  eft  circulare; 
planum  vero  ln  pundo  circulum  tangit,  ergo  ille 
cadus  fecundum  latitudinem  non  erit  amplior 
pundo,  qux  eft  linea  fecundum  latitudinem  ac- 
cepta . Dico  fecundd.  Quod  fi  diameter  fcdionu, 
# qn*  producatur  in  plano  abc  , in  quo  eft,  quod 
ab  hoc  pofterion  plano  par  fecabitur  . Nam, 
vel  planum,  vt  in  prima  ivt  fecundi  figura  gqul- 


diftat ; ita  vtLR  faciat  cum  R.x8tlc  lineis  angn-  ' 
los  redos  A’  totum  planum  park  cum  plano  jlar  . 
Quare  cx  «S  Trad-u.  Icdro  ap  erit  ad  al  ad  re- 
dos  agulos.Fiet  aute  hpc  fedio,quia  cum  propter 
angulu  acutum  r planum  a p feratur  verfus  ver- 
ticem cooi  a,8t  i nclmet  ad  planum  bac,  fec.»b:t  in 
vertice  a fecundum  fcdioncm  ap  planum  per  ver- 
ticem dudutn  bac  . 


Quod,  fi  non  ?quidiftet,  vt  in  j.  8e  4.  fig.  fed 
faciat  angulum  acutum  tRL.tunc  clarum  eft, quod 
verfus  e tandem  occurret  plano  per  verticem  co- 
ni dudo  e ab,  8e  faciet  in  eo  fedionem  ae  . Vndc 
clarum  euadit,  quod  fi  verfus  eam  partem,  verfiis,' 
uam  inclinant  inuiccm  plana  , vt  f producatur 
lameter  FQ^occeffario  impinget  in  hanc  fedio- 
nem ae  in  p . 

Dico  tertio,  quod  fi  ab  hoc  pundo  p durator 
in  plano  tangente  rpa  ad  pundum  cledom 
I redapt;  quod  continget  fedionem,  &r  non  fcca- 
bit . Quod  patet . Nam  eft  in  plano, quod  fedio- 
nem in  1 tangit . Ergo.Sc  linea  per  pundum  l da- 
da;  etiam  fi  proIungarctur,non  fecarct , fed  cum 
ipfo  plano  contingeret . 

corollarivm. 

ELlicies  hinc  in  figura  i,  8ra,  cum  plana  fe- 
cans  abc.S:  tangens  ak  parallele  fe  habeant 
applicatam  vicflTe  lcmidiametrum,cum  enim  m o 
fit  diameter,  patet  cx  a.  probatibne,  quod  fi  con- 
tingens it  facit  angulum  redum  , cum  vi, 
8c  vi  facit  angulum  redum  cum  m n , quod  ne- 
cefljrio  v eft  centrum  circuli  m 1 n cx  ai.  propof. 
3'  Jib.  Elcm.  r 

S * r ;• 

THEOR.  II.  PROPOS.  XI. 

St  parabolam  refla  contingat  linea  produfltc 
diametro  occurrens,  O-  i taflu  ai  dtame 
trum  rcHa  fu  ordinatim  appliofta,  erunt 
interctptet  diametri  portiones,  vlrtnque 
partes  aquales ; nempe  inter  occurrentem, 
&•  verticem,  &■  inter  applicatam,  o~ 
ver  licem , 

■■  . : 

» • I . • ' ■ • 

Sit  parabola  c t r In  cono  acb,  cuius  diameter 
et,  cuius  vertex  t j re<5a  vero  Contingat  fe- 
fiionem  in  M,  vbi , Se  applicata  om  terminat , 8e 
occurrat  diametro  proJuftp  in  n , Se  pro  primo 
Cafu  an  fit  parallela  diametro  il  . Dico  /rimo, 
r/t,cit  portio  diametri  mttr  vermem  parabotiiom  ot, 
& portio  r»  diametri  a veriicc  vfejue  ad  pundum  k 
tcnfcr.tir  JamaauaUi  . 

Probatur  faciliter  in  i (io  cafu . Nam  o i ,8-  as 
funt 
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DE  SE.CTIONIBVS 

fun  pamllelx,  Be  «quales,  quod  fint  Inter  paralle- 
las ca  crus,&  en  diametrum  ; fcd  cum  ex  Coroll. 
propof.li.h.  ofitcentru  circuli,  io  erit  «qualis  li- 
nez  ol  ; Ergo  etiam  an  erit  «qualis  OL  . Quare, 

Be  o r erit  «qualis  jN : Cdm  enim  anguli  inter  pa- 
rallelas in  triangulis  otl,&  AfNfint  «quales.  Se 
bafes  «quales  omnia  latera  lingula  lingulis  erunt 
«qualia,  ex  17.  propof.  libi . elcm. 
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THEOR.  III.  PROPOS.  XIII. 


At  fi  linea  an  non  fit  «quidiftans ; qubd  planu, 
fuper  quod  contingens  dedu&acft  non  fit  aequidi- 
ftans,  vt  cx  piop.u.Huius,  Se  in  altera  fig.  patet , 
tunc  in  circulo  1 vt  ex  propof  2 / lib.j.  elem.con- 
tingens  mh  erit  perpendicularis  ad  diametrum, 
km  , & ad  IL  applicata  om,  8r  mk  du&a  a contadu 
Ma«icentrum  x.  Quare  ex  propof.aj.  progr.y. 
Tra & if  .erit  HI  ad  Ol,  vt  hl  ad  lo  t duda  igitur 
parallela  ad  ah  lineam  feaionis  planorum  tan- 
gentis »&  fecantis  per  pun&umo.  qux  fit  px.o- 
ftendendut^ft,  quodPO,  Se  or  funt  «qua/es,  Se 
ideo  etiam  or,&TN.Slc  vero  oftendltnr.Crus  hi 
eft  adoi.vt  ah  ad  op  ia  triangulo  a mi, ex  Coroll. 
prop.4.1-*.  Eucl  ob  parallelas  ah,&  rp.  Sed,qu{ 
eft  proportio  hi  ad  lo,  eadem  eft  ex  propof. 
Traa.iJ.HL  ad  lo- 


Si  in  HyperboUy  vel  Ellipfi  contingens  du- 
cta fit)  O*  d contactu  ordinatim  applica - 
14.  Diametri  portio  inter  terminum 
& tranfuerfi  diametri , O*  applicatam  erit 
ad portionem  etufdem  d vertice  J ecl tonis 
ad  applicatam , vt  portio  d termino  tranf- 
uerfi diametri  vfijue  ad  contingentem  ad 
portionem , <pue  efl  mter  contingentem  tO* 
verticem  fettiom$ . 

T\  Voscafus  h*c  propofitio  polfidet,  primus 
JL/  eft  , fi  planum  contingens  fit  parallelum 
plano  focant i per  verticem,  vcinprop.ia.  eft  dU 
cfcum,  alter  fi  non  fit . 

Sic  ergo  pro  primo  cafu  Hyperboli , vel  Eilip- 
fis  q,  r m diameter  tranfuerfa  tx  » qux  tran- 
feat  per  centrum  o , vt  euenit  cum  plana  tangens, 
fefecans  per  axem  funt  parallela , vt  diaum  eft 
CorolLl.  propof.  11.  Se  an  «quidiftans  diametro 
coni  lo|,  a cuius  pun&o  n originem  ducit  con- 
tingens mn,  qux  tangat  in  m , a quo  contaau  ap- 
plicata enafeatur  mo  ad  angulos  reaos  ipfi  01  . 
Dico,  quod  portio  diametri  tranfuerfi  XO  inter  ter- 
mitium  eius  x , Se  applicatam  om  eft  in  proportio- 
ne ad  portionem  ot  inter  applicatum  om,&  ver- 
ticem feaionts  t , quemadmodum  xn  inter  ter- 
minum x,&  pun&um  w,a quo  oritur  contingens,' 
ad  portionem  nm  . Ducatur  cruri  xl  parallela 
tv  i vertice  t > Srproiungcturin  t. 


Ergo  in  duobus  triangulis  ad  verticem  fquun* 

golisALH,  SroLRob  parallelas  bafium,  erit  etiam 
eadem  proportio  ah  bafis  ad  oRbafim  ex  4.  hb.6. 

Elcm.  vt  eft  hl  ad  lo,  8e  ideo,  vt  H ; ad  10,  & ha 
ad  op  . Quare  cum  eifdcm  po,  & 0«.  crus  ah  ean- 
dem dicant  proportipnem,  quam  hl  ad  lo,  erunt 
«quales  ex  propof. 7.  lib-T.  . , 

Et  quia  om  eft  parallela  lateri  pa  in  triangulo 
pha,  erunt  quoque  «quales  at,  8e  TB,  ficut  fune 
b-o.&op  j Quod  fi  tales  funt,  in  triangulis  «qui- 
angulis  atn  , & oTR  ob  bafes  parallelas  ex  prop. 
iO.Se  17.  lib.i.elem.  or,&  an, erunt  quoque  jqifS- 
lia  crura  01,  &tn  ficut  funt  rt,&  ta  : quoft  eft 
propofiwm.  Nam  fic  to  eft  pars  diametri  inte- 
rior, {qualis  exteriori  tn  . * 

COROLLA  RI VM. 

COllige  itaque,quod  cum  fit  {qualis  tn  ad  no 
quadratut^ex  om,  quod  propof. 7.  expenf. 
a.  Probatu  eft  «quale  redangulo  ab  ot  portio- 
ne diametri  intercepta  inter  vertice  p & applicata, 

Se  parametro  comprehenfo  erit, etiam  «quale  re* 

dtangulo  comprehenfo  ab  eodem  parametro , Gc 
«quali  tn  inter  verticem,&  contingentem. 


Prob.Io  triangulo  Hyperbol*  lxo,&otv,  fient 
eft  XO  ad  to  ita  eft  ob  parallelam  VT  Radius  LO, 
vel  01  ad  fuam  portionem  vo,  ex  Coroll.  prop. 4. 
1 6. Eucl.  Sed  vt  eft  01  ad  vo  ita  eft  an  ad  n tob 
bafes  parallelas  in  trringulisad  verticem  AtF , Se 
Vti  > Se  «quiangulis  cx  propof.4.  lib.tf.  Eucl. 

Eademque  ratione  prorfus  xn  ad  nt  , vt  an  ad 
Nt  in  triangulis  ad  verticem  anx,  Se  tnc»  quorum 


parallel*  funt  bafes  t t,  Se  ax  . Ergo  cx  prop.itf. 
lib.5.  Elem^jtteft  nx  ad  nt,  ita  eft  xo,  ad*to . 

In  Ellipfi^cro  fer£idein  argumentum  . Nam 


in  Ellipfi, quod  fint  xl,&  vt  parallcl*  in  trian- 
gulis ad  verticem  oxl  , & rov  ;ita  proportiona- 
bitur  xo«dOT>vtLOad  ov,  Vel  «quahs  01.  Sed 
ob  triangula  ad  vertice  oti, atn  itter  bafes  paral- 
lelas an,  Be  01  i iLa  eft  o t ad  ov,  vt  an  ad  t n ; fed 
in  triangulo  xan  ob  parallelas  xa  , Se  T t , vt 
eft  a n ad  t n , ita  eft  XN  ad  t n : Ergo  ita 
etiam  erit  XO  ad  o T exprop.ttf.  lib.j.  argumen- 
tando, vt  eft  Xn  ad  tn,  qu6d  fic  eadem,  ac  pro- 
portio an  ad  t n,  & h«c  eadcm.ac  Olad  vo.  Se 
h*c  eadem,  vt  xo  ador  . 

g ilis 
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SeA iam  fit  fecuntos  calus.in  quo  planum  ron.  bolf  Imerferat  diametrum  ef  proJuSim  ia  n.-tt 
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tjngens  non  fit  parallelum  plano  Tecanri,  &r  jdeo, 
«jni&d  Af*non  fit  parallela  il  diametro  coni  .Tac 
animaduertendum  eft  ex  progr  * prop.  a;.tn&. 
IT*  Quod  H i Te  habet  ad  oi , vt  hl  ad  Lo  ; duca- 
turqu^per  o cquidiftans  pb.  ad  ah,  5r  p quiJiftans 
xv  per  r lateri  ix  trianguli  per  verticrm  ial*  in 
triangulo  itaque  POX  Hyperbole  , ita  eft  ob  parab 
JcIj»  vi,  &’  px  portio  xo  ad  ro.  vt  op  ad  o\fc 
Supponatur  itaque  arquali*  PO  ad  OR,  quod  infra 
oft  en  detur , ita  itaque  erit  op  , vel  ROadov,  vt 
A x id  Ntob  triangula  inter  parallelas  oppofira  ad 
verticem  ATt,  8c  VTR.:  Sedob  rationem  triangu- 
lorum ad  verticem  inter  parallelas  ani,  SfTNt 
erit  quoq;  vt  an  proportione  ad  ficcorrcfpon- 
debit  xn  ad  nt  , ergo  xN  ad  NT,  ita  ent,  vt  xo  ad 
OT  ob  identitatem  rationis  , cum  duabus  an,  ad 
Nt,  & harum  cum  oR.vel  op  ad  OV,  & harum  Cum 
xo  adoT  . 


Fa  vertice  diftante- interualio  af  cquali  inter- 
uallo  ae  appiicatf,  Sc  vertici  inccrpofito  . 


In  EllipfJ  vero  xO  eft. ad  to  , vt  op  ad  ov  ob 
triangula  aJ  verticem  TVO,&  pox  inter  parallelas 
, T V , & px>&  ob  eandem  rationem  «qualia  vt  often- 
dam  ro  eidem  op  erit  ad  vo  , vt  an  ad  n t , in 
triangulo  autem  nax  ob  parallelas  Tt,&  ax,  ita  eft 
Xn  ad  nt,  vt  an  ad  Nt : Vnde  ex  1 tf.  lib.j.  Elem. 
ita  quoque  xo  ad  o t , vt  in  ad  tn.  Rema- 
net folum  probandum,  quod  or,  & OP  fmt 
aequales  . Probatur  autem  prorfus  eadem  ratione 
in  Tbcor.  anteced.in  a.  Cafu  . Nam  ex  prop.4, 
lib.tf. proportio  po  ad  AH  eft  ea , qux  10  ad  ih  : 
fcd  bfc  eft  eadem  ex  propof.aj.  trad.15.  comunen - 
do,  ac  LO  ad  HL.&hfC,,quf  or  ad  ah  ob  trian-  . 
gula  fquiangula  osl,  &r  alh  ,ex  21.lib.tf.  Prop- 
tcreaque  ah  eft  illa,  cui  PO,.&  ro  eandem  dicunt 
proportionem.  Ergo  funt  $ quales  ex  7.I.J.  elenia 

PROBL.  I.  PROPOS.  XV. 

Lineas  tangentes  in  fefltontkts  conicis 
ducere . 

Sit  dati  parabola  bac  , & In  ea  pun&umB.Sr 
oporteat  ducere  contingentem  illius  pun&i 
Ducatur  diameter  ac  ex  l.huius',  & ei  d pundo  b 
ducatur  applicata  bb:  (qualis  autem  fiat  ae  jpfi  ap 
produdz  diametro  , Sc  a pundo  b ad  f ducatilr 
reda  pb,H(C  enim  erit  contingens . 

Probatur;  quia  ex  pr.ia.h.  tangens  linea  Para- 


Sit  deinde  data  Hyperbola,  fcu  Ellipfi*  sit  ,/fc 
eius  applicata  om,&  diameter  trafueriaxT  prolu- 
gata  in  Ellipfi  quantum  oportet,  fi  fiat  ex  prop  9. 
trad  IS.  delinas  fccandis.  vt  xt  tota  ad  Tegmen- 
tum  OT.itzxN  tota  cum  addita  tn  ad  addicam  tn 
in  Ellipfi  tfticpundutn  N,a  quo  durta  nm  tanget 
Lllpfim. 

At  in  Hjrperbola  fiat  ex  propof.  aj.  cracfc.  if. 
de  lineis  Tccand,  vt  Tegmentum  ox  ad  Tegmentum 
OT  ita  Tegmentum  aliquod  nx  in  Tx  parte  ad  com- 
partem  r n , & erit  pun&um  n , a quo  ad  m dufia 
sin  tanget  Hyperbolam  . 

Probatur  cx  pifccd.  Quia  iam  oftcnfnm  eft, 
quod  in  Ellipfi  tn  a vertice,  &r  tangentem  inter- 
cepta , fit  quarta  proportionalis  trium  xo,&OT 
Tegmentorum,  & totius  xn  . 

At  in  Hyperbola . Quod  T n fit  quarta  propor- 
tionalis trium  totius  diametri  tranfucrTf  fimul, 
& interceptf  ox  inccrccptf  ot  , Sc  tranTucrTf 
Tegmenti  nx  • 

EXPENSIO  IV. 

De  interceptis  diametri  portionibus  inter 
contingentem , O-  aha  puncia  in  ipfo 
tmprejja . 

9 

/''VVj  fiunt  punSain  diametro  ea  efficiuntur 
- V-/  ab  eiuamediate  nimirum  centro,  a vertice- 
fc&ionis.ab  applicata, ab  cius  extremo  , 8r  i con- 
tingente, quf  omnia  panda  diuerfas  partes  con- 
flituunt  In  diametro,  quf  potcotia,  feu  longitu- 
dine iouiccm  comparantur,  8e  cum  contingenti- 
bus analogiam  habent . r 

tt 

THEOR.  I.  P R O P O S.  XVI. 

Si  parabolem  reda  contingat  linea  produ- 
fla  diametro  occurrens , fi  ad  tpjam  re- 
» fla  ducatur  aqutdt  flans  ordinarim  appli- 
cata , quadratum  eius  erit  aquale  re - 
flangult  quarea.partr  contento  a diametri 
portione  produ  fla  ad  tapgentem,  6"  pa- 
rametro  contigua . 

Sit  feftio paraboiica  bad,  quam  contingit  uf 
occurrens  diametro  in  s.Id  quam  a vertice 
A ducatur  linea  ea  fquidiftans  appiicatf  ic.Dico 
;u.d  quadratum  e*  e A erit  aquale  quarta  farti  re- 
Itniuli  ex  tMfmametro , & as  diametro  fraduSt 
, . 1 rjque 
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yfaue  a d continentem  etmprchtnfi  . 

Progr.  I.  Obferuandum  eft  quadratum  ex  ordina- 
tim  applicatis  ,*vt  bc  cx  diflis  propof.7.  clfc  «qua- 
le rcdangulo,quod  fieret  cx  ah  Paramcrro,Sr  dia- 
metro intercepta  AC.Sr  qood  diximus  fupra  prop. 
u.  Redam  af  propter  contingentem  bf  cfle 
«qualem  red*  ac  ; quare, & redangulumcx  af, 

8c  ah  parametro  , re&angulo,  quod  fieret  cx  ac 
«quali, X'  parametro  ah  eodem  eflet  xquale,vnde, 
$c  «quale  quadrato  cx  BC,  quo  iuppofito . 

Progrefl.  a.  Probatur.  Aflumptum  quadra- 
tum e ai  eft  quartxpar*  quadrati  ex  *c . Ergo,  Sc 
rcdangulo  fh  ei  $ qualis  ex  progr.  1 . nimirum  re- 
dangulQA*’  aquabitur. 

Prob  Antecedens  in  triangulo  bfc  crus  fc  eft 
duplum  fu*  portioni*  fa  ex 
progr.  1.  Propterea  , Sc  bc 
linea  eft  dupla  l(nc*  ea.  Er- 
go cum  figurz  fimiles,  fimi- 
literquc  pofit*  rtnt  in  dupli- 
cata ratione  laterum  homo- 
logorum cx  prop.  10.  lib  6. 
EUm.  quadratum  sc  erit 
quadruplum  quadrati  ea; 
nam  proportio  fic  gemina 
vice  repetitur,  fic  eft  i.ad  a.  ficut  a ad  4.Sr  ideo 
fi  eit  latus  i.ad ‘a.  quadrata  debebunt  cfle,  vt  1.  ad 
q*  Quare  quadratum  B I quarta  pars  quadrati 
ex  bc  erit  etiam  quarta  jkhs  rc&anguli  hf  nimi- 
rum fquale  redangulo  a!'. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XVII. 

Si  Hyptrbolem  , vel  Elltpfim  reda  conlin- 
11ng.it  linea,  cum  diametro  conucmcns , 
0-  i tafla  ad  diametrum  retia  ordina - 
um  fit  applicata,  erit  quadrato  dimidia 
tranfuerfa  diametri  aquale  rcdangulum 
fub  intercepta  ab  ordmalim  ducta , 0> 
centro  diamclri  portione,  <y  fub  alia  por- 
tione inter  centrum  , ty  contingentem 
comprebenfum , 

Sit  primum  Hyperboli  b ah,  cuius  »crte«  a 
tranfuerfa  diameter  ad,  Sc  centrum  £ , quod 
habetur  diuifo  ad  bifariam.  Se&ionem  vero  con- 
tingat in  b reda  bf  , cum  diametro  produda  in  r 
conueniens,  Sc  ad  diametrum  ordinatim  applicata 
ta  bc.  Dico  quadrato  i e aquale  efie  rt&jngnum 
f a Pium  (X  EG,&exEF.  , . 

Iam  ex  propof.  1 1. huius  habemus  cfle  eam  pro- 
portionem oD  ad  ga  ■,  qux  eft  fd  ad  fa  . Ergo 
componendo  fimul  DG,&GAcrit  ad  ga,  vtDF,& 
fa  fimul  ad  fa,  diuifis  autem  lineis  dg,  & ga  , vt 
vna  linea  per  medium  in  e erit  medietas  ge  nempe 
Ipfa  medietas  line*  da,  qux  eft  BA,cum  ga,  fiqui- 
dem  ep  cum  ipfa  ag  denuo  afiumpta  complent, 
alteram  medietatem  . 

Diuifis  quoque  lineis , df ) & fa  medietas  eft 
ipfa  ba  : Quare  cum  ponatur  totum  cp  cum  ag 
ad  ga,  vt  totum  da  ad  fa  erit  etiam  ex  18.  lib. 5. 
clem.  medietas  bg  ad  G A,vt  medietas  ea  ad  fa,& 
dtuldimdo erit  quoque  medietas  eg  ad  refiduum  ea, 
fublata  confcqucnti  o a , vt  1 a ad  f i fub- 
duda  confequente  fa  . Qua  de  ri  ab  eft  media 


BVS  CONICIS.  .401 

proportionalis.  Vndc  fi  luxta  prop.  17.  Elem. 
fiat  ex  hac  ae  quadratum  : ex  duabus  vero  extre* 
miscE,  Sc  fe  redangulum,  hxc  duo  erunt  *qna- 
lia. 

Probatur  quoque  de  Elbpfi  fer^  eodem  modo. 
Namcum  di&um  fit  prop. 11  .quo  I proportio cd  ad 
CA  fit  qualis  eft  proportio  fd  ad  f a . Erit  quoque 


componendo  fimul  antecedens, & confequems  dg,& 
caai  fotam  confequcntcm  ca,  vt  antecedens  , Sc 
confequen*  fd,  Sc  fa  adfolam  confcquentemFA, 

&r  fi  dimidiemus  has  compotitas  antecedentes, erit 
pariter  proportio  ab  dimrJiatx  ad  ac  eandem  con- 
fcqucntcm,  vt  ef  dimidiata  linee  fd  cum  AFtad  fa  v 
eandem  confequcntcm  . Quare  per  conucrfionem 
rationis  fumcnJo  exccfius  ce,  8c  ae,  quibus  ante- 
cedentes f a,  Sc  fe  fuperant  confequences  luas  r,  a, 
fa,  rcfpondebit  proportione  exccfius  r-E  antece- 
denti* ea  ad  ipfam  antecedentem  ea  , vt  cxcefTus 
ae  antecedentis  ef  ad  antecedentem  EF.Qaarc  ex 
Elem.  prop.17.  lib, 6.  ex  ae  poterit  componi  qua- 
dratum, tamquam  ex  media  proportionali , quod 
erit  aquale  re&angulo  ex  duabus  extremis  confti- 
tuto  °E,  Sc  BF  . 

THfcOR.  III.  PROPOS.  XVIII. 

Pofito  diametro  tranfuerfa  , vt  fuperiori 
propof.  contingenti, centro  ,&■  applicata: 
Retlangulum  ex  portione  d termino  tranf- 
r uerfa  diametri  vfquc  ad  applicatam, ey 
portione  ab  applicata  vfquc  ad  verticem 
fedionis  comprebenfum  ejl aqaalereclan- 
gulo  tomprebenfo  ex  eiufdem  diametri 
partibus  interceptis  inter  centrum,  & 
applicatam, & inter  appltcatam,&  con- 
tingentem . 

SIt  eadem  figura ; quf  fuperius . Dico  rc&an- 
gtdnm  ex  dg,  & c a effc  aquale  rtQ  jugulo  cx  sc, 
07*  f c.  line  t (omprtlxnjnm  . 

Probatur.  Nam  in  Hyperbola  ex  anteced. 
prop.  contextu  medietas  eg  eft  ad  ag,  vt  ae  ad  fa. 
Quare  Termutando  erit  fundamentum  tc  ad  fun- 
damentum as  , vt  terminus  ac  ad  terminum  fa. 
Quapropter  co ponendo  e ierit  ad  ae  cu  Ec.vt  ag 
ad  fa  cum  ac  : Linea  vero  af.  cum  c*  eft  diame- 
ter gd»  Sc  fa  cum  Ag  eft  Fg  . V ndc  Ii  fiat  reftan- 
gulumex  extremis  Eg,  8tfg  hoc  erit  «quale  re- 
Ctangulo  ficto  ex  medijs  d°,&  ga  . Ex  prop.  '8- 
lib.6.  Ekm.  Eee  l<Um 
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Idem  dios  de  EHipfi  . Nam  ae  dimidia  eft  ad 
>0,  vt  EF  ad  lAi  ergo  diuidendo  «e  compars  erit 
ad  ca  compxrtem  , vt  ae  pars  ad  af  compartcm, 
&pf  rw*'A».do  antecedens  ce  ad  antecedentem  ae» 
vt  fequens  ca  ad  fcquemem  af  . Quare  compo- 
nendo ce  erit  ad  ae ,8c  eg»  ideft  cd  » vt  ga  eft  ad 
ca»  8e  af,  ideft  gf  . Quare  redangulum  ex  extre- 
mis gf,&  ce  «quale  erit  redangulo  ex  medijs  cd, 

& GA  . % 

COROLLARIVM  . 

C'  Vm  red  anguium  ex  cd,  8e  ca  fit  illud  idem 
/ p»opof.8.  contextu,  & Coroll.x.  quodde- 
monftratum  fuit  eiTc  ad  quadratum  applicatae  , vt 
tranfuerfa  diameter  ad  Paranutrum  . Hinc  eft, 
quod  etiam  redangulum  ci,  8e  cf  in  vtraque  fc- 
d §nc  cquale  redangulo  ex  interceptis  diame- 
tri portlon  bus  cd,  & ga  erit  ad  quadratu  appli- 
cata;, vt  tranfuerfa  diameter  ad  parametrura . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVIIJI. 

lifdem  pofuis,  erit  rettangulum  comprthen • 
(um  a portione  inter  applicatam,  O*  con- 
tingentem, ey  inter  contingentem  ,0*  cen- 
irum  men/urata  aquale  rettangulo  fatto 
ex  portione  diametri  inter  contingentem^ 
O*  terminum inter  viticem  ftttioms, 
O*  contingentem  intere  pta  • 

POfitis  illis  ipfii,  quae  prius . Dico  reflangu^ 
lum  CF,  & FE  tffr  * quale  rcflan^nlo  ex  porlio - 
nihu  DF,  & FA  C Oh  fi  flo  . 

Probatur  ex  propof.  17.  ( cum‘argumentati  fui- 
mus diuidendo)  habemus  ,•  ita  tfft  io  proportione 
oe  ad  ea,  vt  ae  ad  ef  Quare  fi  componamus  eas 
erit  ce  fimul  cum  AE,veI  «quali  ed,  vt  fiat  tota  cd 
ad  ea,  vel  «quali  ed  tantum»  vt  At,  vel  «qualis  bd 
fimui  cum  EF,  vt  fiat  tota  df  ad  EF  tantum . 


Quare  vtendo  permutatio*, e erit  antecedens  dg 
compofita , ve  prius  ad  antecedentem  df  compo- 
fitam.  Vtluti  prius  confequens  fimplex  ae  ^d 
confcqucntcm  fimplicem  ef. 

Accipiamus  itaque  exceflu  fc  fuper  df  fcqucte 
antecedetis  dg,  & exciflum  f a /uper  fequente  EF 
antecedentis  ae»vcI  c cotrd.Ec  diuiiclo  erit  cora- 
pars  fa  ad  compartem  df,  vt  compars  1 a ad  cora- 
partem  ef.  Vnde  fi  fiat  redangulum  ex  medijs 
df  , & fa  hoc  erit  «quale  redangulo  ex  extremis 
fe,  Se  re  in  Hyperbola,  fedin  Ellipfi  idem  fcque^ 
tur:fed  c or.ua tendo . 


THEOR.  V.  PROPOS.  XIX. 

Si  Elltpfim , vel  Hyperbolam  refla  contin- 
gat , rettangulum  fattum  i linea,  que  i 
vertice  fetttonis  dtfcedit , O*  alta  , que 
d vertice  diametri  dtfcedit , tp*  ambe  tn 
contingentem  terminant  efl  e quale  quar- 
te parti  rett angui t diametro  tranfuerfa , 
para  metro  contenti . 

Sit  Hyperbola,  vel  Ellipfis  ab, cuius  vertex  a 
diameter  tranfuerfa  da  parameter  ak  tan- 
gens »f  » difeedatque  a vertice  fedlonis  a linea» 
&r  terminet  in  contingentem , qu«  fit  ai  , aliaque 
dh  acnb*  red  angule  diametro  difecdit  a termino 
diametri  D,8e  in  contingente  produdam  terminet 
in  u,Sr  1 . Dico»  quod  redangulum  illis  dh>&  ai 
duabus  conllitutum  eft  quarta  pars  redanguli  fub 
tranfuerfa  diametro  oa,&  parametro  conltituti  . 


Probatio ob  multas  comparationes  eft  parum 
labonofa;  ideo  eam  cis  riils » quam  fieri  poterit 
trademus. 

Progr.  1.  Primo  itaque  ex  prxceJ.  propof.  re- 
dangulu  ex  df»  & fa  eii  redangulo  co  ex  o».  Se 

vb  «quale.  Quare  fi  ex  CF  fiat  quadratum  cx, cum 
fit  fuper  eandem  bafim  fc»ac  redangulum  ex  gf, 
& fi  erit  ipfum  redangulum  df,  Be  fa  ad  hoc 
quadratum  cx,  vt  ad  ipfum  hoc  quadratum  cx  re- 
dangulum 00  es  gf,  8e  fi,  uu*  eft  eadem,  ac  altl« 
tudinum  FEadFc.  Ratio  eft  , quia  rum  df.Stfa 
redangulum  ,ArcF,&  fe  redangulum  fine  equa- 
Jia  habebunt  ex  7.  lib.f.  Eucl  eidem  quadrato  cx 
eandem  rationem  , qiue  eft  altitudinum  fe  ad  gf 
ob  eandem  bafim  of  . 

Progr.  % Quo  pofito  obferuandum  eft , qub  J 
h«c  proportio  ad  quadratum  cx  redanguli  df  , 8e 
fa  ^componitur  ex  proportione  lateris  fd  redan- 
goli  ad  cf  lateris  quadrati , qup  eft  eadem  dh  ad 
cb  ob  triangula  bfa,&  dfh  ad  verticem  inter  pa- 
ralielasbales  bc,&  dh  cx  propof.i>.  fib.tf  Eucl. 

Componitur  quoque  ex.proportione  af  lateris 
redanguli  ad  cf  lateris  quadrati , qu?  eft  eadem, 
ac  ai  ad  gb  ob  parallelas  bg,&  ia  in  triangulo  bcf 
cx  Goroll.  prop. 4.1.0.  Eucl. 


Ergo 
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DE  sectioni; 

Ergo  fi  componantur,  vt  hic  vide* . 

ID  Vt  DH  & AI  Vt  AI 

ad  ad  ad  ad 

cf  c.b  e f ei» 

Ergo  compoficum  * vt  compofitum . 

dp  Se  ap  DH  8r  ai  ideft  HI 

ad  ad 

G F Se  C F CB  & C.B 

Vnde  df.  Se  fa  re&angulum  erit  ad  quadratum 
ox,  vt  ex  dh,&  a i , ideft  di  re£Ungulum  ad  qua- 
dratum cb  . 

Progr.*.  At  ex  primo  progr.  re&angulum  ex 
df  , Se  fa  erat  ad  quadratum  gx,  vt  ef  acf  §a  ob 
aequalitatem  , quam  dtcebat  cum  re&aftgulo  oc. 
illis  lineis  conftituto.  Quare  fi  fuper  ic  fiant 
duo  reftangula,  vnum  ex  eg,  Se  ef,  vt  eft  re&an- 
gulum  f Q^rrit  ad  alterum  excE,  &c^redangu* 
lum  cr  cum  fint  fuper  eandem  bafim  ge,  vt  alti- 
tudines e f ad  c P i upradifif  Iine$  ; Rc&angulum 
vero  ce, Se  ef  eft  equaie  quadrato  aez  cx  ai  ex  17, 
huius  . Quare  quadratum  a bz  equaie  ipfi  Ederit 
ad  re&angulum  cr,  vt  EFadfs,  quf  eft  eadem  , ac 
ex  progr.i  rc&anguli  gO  ex  or,  8e  fb  ad  tjuadra- 
tumGX,Srex  prog.x.redUguliiD  ex  hd.ai  ad  qua- 
dratum applicate  c.b  ; quare  ex  1 6.  lib. 5.  quadra-  • 
tum  aez  erit  ad  rc&angulum  Ga»,vt  re&augulum 
Id  ad  quadratum  applicate  ob  . 

Progr.  5.  itaque  permutando  erit  antecedens 
quadratum  aez  ad  antecedens  re&angulum 
n>,  vt  fequens  c.R  re&angulum  ad  fequens  ap- 
plicata; cb  quadratum . 

Progr.  6.  Reminifcendam  vero  eft  ex  propof. 
18.  Coroll.  quod  re&angulutn  cirx  ge,  & gf  eft 
ad  quadratum  BG,  vt  tranfuerfa  diameter  ad  ad 
contiguam  paramccrum  ak  : Quare  talis  etiam 
proportio  aez  quadrati  ad  di  re&angulum  cum  5. 
progr.  fit  eadem , ac  c.R  re&anguli  ad  quadra-* 
tum  bg  • 

Progr.  7.  Si  ergo  fuper  da  conftituamus  qua- 
dratum dt,  8e  ex  da,  Se  ak  conftituamus  redan- 
gulum  ; Quadratum  conftitutum  dat,  cdm  fit  fu- 
fkr  eandem  bafim  erit,  vc  altitudo  da  , vel  at  ad 
ak.  Vnde  dicet  eandem  proportionem  ad  fuum 
reftangulum,  quam  da  ad  ak,  qu*  ex  d.progrefT. 
eft  eadem  qtadrati  aez  ad  rc&angulura  dhi.  Sed 
quadratum  aez  eft  quarta  pars  quadrati  dat, cum 
ftt  fuper  dimidiam  AD,qu£  eft  dittitia  centri  a ver- 
tice ex  6.  lib. ».  Ergo,  Se  etiam  re&angulum  dhi 
eft  quarta  pars  re&angull  dak  parimctro,diame- 
troqj  tranfuerfa  comprchenfi . 


VS  CONICIS. 

,t  • • 

THEOR.  VI.  PRO  POS.  XXI. 

Si  Hyperbalem , vel  Elltpfm  rtcla  contin- 
gat Unca  , occurratque  linat  xqui- 
di  flanti  alicui  ex  applicatis , & j c in- 
tuli u ad  hanc  limam  itqutdtflantcm  rt- 
cla parallela  diametro  ducatur,  qua  eam 
terminet , h.tc  tinea  inquam  .cquidtiians 
d diametro  erit  fecaia  ia  duas  partes  , 
ex  quibus  compofitum  reclanqutum  erit 
/equale  quarta  parti  reHanguli  fub  tranf- 
uerfa  diametro,  & parametro  contenti . 

Sit  Tiyperboh,  vel  Ellipfis,  cuius  verte* a 
tranfuerfa  diameter  atX,  Se  centrum  * «quam 
contingat  linea  bf  prodmftam  io  h,  d centro  verb 
■ ducatur  parallela  alicui  applicata;  bg  in  vtraf- 
que  partes,  vt  pqvfquead  «^tangentem,  quam 
parallela  bp  diametro  ad  educta  a cotaftu  b termi- 
net ad  aliam  partem , dico  P qjineam  eductam  i 
centro  in  tales  partes  fccari  a diametro  ad,  vt  Uls 
compon  :.nt  rcShxngulum  quirtA  ptrti  reftanguli  fub 
trtufutrfi  diametro  ad,  & psr«-mt:ro  ak  contenti . 

Probatur.  Nam  cx  pr.19.  h.  rr&angulum  fub 
df,&  fa  contentum  eft  arqualc  reftangulo  fub  ef» 
Se  fg  cotento:  Quare  erunt  latera  proportionalia 
reciproce  cx  14.!. 6 Se  ita  df  ad  ro.vt  ef  ad  FA.Sed 
vt  dp  adre,  ita  aflimdatur  in  proportione  DHad 
bg  parallele  in  triangulis  equiangulis,&  vt  ef  ad 
af,  ita  EQjiaralielc  ad  ai  ob  triangula  xquiangnla 
bf«  Se  dfh  „ ideoq;ex  id.l.f.erit  dh  ad  bg,  fic  Eq 
ad  1 a, ergo  fi  coponatur  reeiagula  vnu  ex  duobus 
dh,.&  a 1 , aliud  ex  bc,&  EQ_fumcdo  ea  i lineas  reci- 
proce fcillcet  confequentem  cum  antecedenti  pro 
vnoj  ficut  confequcntc,  8e  antecedentem  pro  alio 
iuxta  propof.a».Eucl.6.  erit  re&angulum  dh,  Se 
Aia;quale  reftangulo  bg,  fen  f quili  pe,&  Sed 

ex  prarccd.  redangulum  o h , &,ai  eft  equale 
quartf  parci  reccanguli  da  intercepta  , Se  para- 
metro ak.  Ergo,  8e  rcctangulumPs,&Eq- 


PRarallegatf  propofitiones  de  Ellipfi, 'etiam  de 
Circulo  intelliguntur,&  fufticic  loco  Eliip- 
fis  circulum  fubftitucre,nam  ce  dem  rationes  mi- 
litabunt . 
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404  TRACTAT  VS  XXIV. 

Si  vero  fit  Ellipfis»  cuius  Vmbelici  fine  inue- 

E X.P  E N S I O V.  ' aieodi' 


Dt  ymklicit ' 

I 

VMbclicaseft  qitodJam  pun&um  intra  fe- 
d innem,  quod  infignrs  proprietates  obti- 
v>  et, maxime  ad  i pilarum  fc&ionum  defcriptionem. 
Vocatur  autem  Focus,*  Polus,  qui  in  Hyper- 
bola,  &rin  EI lip/i  gemini  funr,  ia  Parabola  verb 
voicus. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXII. 

• 1 7 

ParaboU  Vmb:li:um  aJJtgHsrc, 

INueoiatur  Parameter  ,Cr  illius  quarta  pa rS  af- 
futnatnr,  JBe  menfuretur  in  ipfo  diametro  i 
irertice  fe&ion.s,  8c  ftiud  pundum  erit  Focus,fcu 
Vmbelicus. 

Ollcnditur  Ipfa  definitione . Nam  definitura 
quod  fit  quarta  pars  paramecri  in  ipfo  axe  a verti» 
cc  fcdionis  aflumpea . 

PROBL.  IL  PROPOS.  XXII. 

Hypcrbolarum-,  &•  Ellipfium  Vmbtlicos 
tnuenirCy  datj  Axe  irdnfuerf»,  O* 
Parametro . 

Voniam  Vmbelicus  Hyperbol*  non  eft  tan. 
tum  quarta  pars  Parametri  a vertice  men- 
Curata. Sed  latus  re&aguli  afl  us  quart{  parti  pqua* 
Jis,  cuius  alterum  latus  fit  trifuerfa  diameter  addi- 
to ei  latere  :pfo  , quo  clauditur  V.  g.  redangulo 
ex  diametro  trafuerfa  m a addito  ei  mx  aquali  xp;In 
Eliipfi  vero  dfyto  V.g  redigulucx  co  dcptocL. 

Reperto  itaq;tParametro  ex  10.  propof.*  18. 
ax  : ficut , & diametro  tranfuerfa  am  ; redangu- 
Iq  ab  illis  compryhcnfo  mk  inueniatur  quadratum 
{quale  na  ex  irf%Jib.a.  £uc!.  vt  vides  fadumme- 
diaote media proportionali  nv  ex  1 6.  lib-6,  cuius 
latus  diuidatur  bifariam  in  i,coniung*turque  lqj 
ie centro  medietate  tranfuer f{  diametri, mter- 
uaiJo  ql  deferibatur circulus  clx:  Dico  punda 
X,  8e  c Vmbeljcos  clfe  Hjperbol{  . 

Id  verb  oftendrtur,  fi  dcmonllretur  habere 
conditiones  a definitione  requifitas  , f.  quod  mx, 
vel  {qualis  ca  fit  lata*  redanguli  talis  i cuius 
vnum  latus  fit,  nedum  tranfuerfa  diameter  am  . 

Sedinfuper  diftantia  xm,  vel  ca  , * aliud  ipfa 
diftantia  mx,  vel  ca,  quod  tamen  fit  zquaic  quar- 
* tar  parti  figurat ,&  redanguli  contenti  a diametro 
tranfuersa » 8e  parametro  , 

V Probatur  verb.  Nam  quadratum  nacx  Vn  eft 
ex  conii  rudiooczqualc  redangulo  mk  . Sed  hu- 
ius quadrati  quarta  pars  ex  6.  iib.a.  Elem.  Cor. 
cum  fit  «X  medietate  laterum  eft  quadratum  L l . 
Ecgotrit  quarta  pars  re&anguli  xm,  fcd  huic  qua- 
drato paruo  Ll  clt  equaJe  reCt anguium  AP,ex  pro- 
pof.  id.  Eucl.  Iib.a  Ergo  rcdangulum  ap  eft 
{quale  quarte  parti  redanguli  x m . Rurfus  com- 
prehenditur diametro  tranfuerfa  ma  , 8r  XM  , de 
aliud  latus  eft  {quaie  mx  , vt  patet  cx  eadem  itf. 
propof. iib.a.  Eucl.  Ergo  habet  conditiones  rc- 
quifitas . V ndc  diftantia:  ab  extremis  a , & m dia- 
metri traufuerf{ , nempe  pun&a  x ,&  c eruat  Vnp 
helici  . 


Primo  prjfupponendum  eft  quadratum  er  ai 
applicata  Ai  centrum  cfte  aquale  quarta:  parti  rc- 
& anguli  fub  diametro  tranfuerfa  cd,*  parame- 
tro ae;  nimirum  cv.  Nam  ex  propof  8.  Ex- 
penf.a.  Coroll.a.  ita  eft  diameter  cd  ad  Parame- 
trum  ae,  ve  eft  ad  quadratu  applicata:  ab  ad  re&an- 
gulu  coprehenfum  fub  portionibus  diametri  ca,* 
A D.quar  hic  funt  xqaales,quiobrc  hoc  redangulu 
, erit  quadratu  ac. Sed  ita  fe  habet  quadratu  magnd 
• ex  toto  diametro  CD,ad  rcdagulfi  ex  eode  cd*  ae 
Parametro, vt  ipfe  diameter  co  ad  parametrum, 
quod  fit  fuper  eandem  bafim  CD.  Vnde  erit,  vt  al- 
iitudo  co  ad  ae.  Ergo  ex  16.  lib.f.elem.  qua- 
dratum ao  ad  quadratum  ex  applicata  ab  dicit  eam 
proportionem  , quam  dicit  quadratum  magnum 
ex  diametro  co  ad  redangulum  cP;  cum  fit 
eadem  ac  proportio  diametri  ad  parametrum  . Sed 
quadratum  ac  eft  quarta  pars,  quadrati  magni  ex 
diametro  oc  cx  6.  Iib.a.  Ergo  , & quadratum  ex 
applicata  ab  erit  quarta  pars  redanguli  cv  . 

Cum  itaque  fit  quadratu  ex  ap  quarta  pars  reda- 
guli  cv  exdiametro  dc,*  parametro  AE,reperiator 
huic  {quale  rcdangulum.comprchcnfum  a diame- 
tro DC.defticientc  tamen  longitudine  alteriusla- 
reris,  vel  ex  y.  lib.tf.  vel  ex  %6.  lib.  10.  Be  aliud 
latus  erit  vmbelicus. 

Hfc  enim  eft  conditio,  qux  expofeitur  ad  Vnv 
belicos  EUipfiscx  definitione  , vel  fic  : Accipia- 
tur diftantia  ac,  Be  fado  centro  In  b deferibatur 
portio  circuli ; qua:  fecabit  diametrum  in  L & 1 . 
Dico  Ll  tf[e  VmbeUftt  quod,vt  probetur. 

Fado  centro  in  l interuallocA  deferibatur  cir. 
culus,  qui  fecct  axem,  in  m,  * O,  & latere  am  , * 
alio  ao  fiat  redangulum  o.w  , jam  manifeftum  eft 
ex  16.  Iib.a.  Euci.  hoc  redangulum  cfte  zquale 
quadrato  cx  ab  . Ideo  quartar  parti  reSanguIi  cF, 
cx  przdidis  , fed  hoc  rcdangulum  continetur  i 
djametro  om zqualis  cd  minus, latere  Oa  . Ergo 
eft  redanguJum , quod  requiritur , Be  ao  diftantia 
requifita  ad  vmbehcum  . Sed  lo  eft  zqualis  lb  , 
at  lb  eft  squalis  ac  , ergo  etiam  ablata  communi 
la  diftantia  oa  eft  arqualis  diftantia:  lc  . Vndc  L 
erit  V mbdicus , Be  1 alius  Vmbelicus  • 


EX- 


\ 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS- 
EXPENSIO  VI. 


De  inclinatis  rtfiis  i cont  alitius  ai  focos. 

PVnda  contaduum  , fc  foci  lineis  eonnedun- 
tur,  qu*  inuicem  quibufdam  analogiis  inE- 
gnibus  rcferuntm,&  ad  cranlucrlum  diametrum; 
de  quibus  quidem  fpeculacio  ardua  j fed,  8/  lingu- 
lari vtilitatc  ff  eunda . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXIII- 

St  Hyperbolum , vel  Ellipftm  re£U  contin- 
git linea,  qua  i tatlu  ad  vtrumquefeflio- 
nis  Prnbelicum  reti*  ducentur  linea  a- 
quales  hincyinde  cum  contingente  angulos 
efficient. 

• 

Sit  Hyperbola  » vel  EMipfis  ad;  !n  qua  Dia- 
meter tranfuerfa  ah  j repertique  Vmbelici  b, 
& f , tangat  verb  fedionem  reda  dc,  a cuius  ta- 
du  ad  vtrumque  vmbeiicum  ducantur  redx  BD,8r 
& DF  . Dico  Mnqufot  BDC •&  CDF  e, Te  ifU.ilci  . 

Probatur  verb  per  tres  prxcipuos  progreflus  . 
Primus iotendit  oftendere  circulum  gf  bc  fuper 
diametrum  cc  rranfire  per  punda  ■,  8e  f ; quod  fic 
dcmonftracur . 

Redangulum  fadum  ea  ac,  &*  ch  ex  prop.f  9. 
eft  arquale  quartar  parti  redanguli  cOmprehenE  a 
Parametro»  & Diametro  tranfuerfa,  cui  eyam 
qua  rtz  parti  fecimus  arquale  redangulum  ex  tu, 
& ia  comprehefum  ex  prop.ia.h.  Quare  cum  line 
zqualia  habebunt  latera  proportionalia  reciproci 
ex  IO.  lib.d.  Eucl.  Vnde  H^crit  ad  hr,  vt  as  ad 
ac:  lundis  ergo  ■,&  c linea  bc,  & o,8r  b linea 
cb,  erunt  triangula  bac,  8e  r.Hi  fimilia  ; liquidem 
fecundum  propofj*  lib.  6.- Eucl.  habent  latera 
proportionalia  circa  zquales  angulos  redos  h,& 
a,&  ideo  angulus  niger  c angulo  b nigro  zqualisl 
vnde , 8e reliquus  gbh  reliquo  bca;  Cum  ergo  an- 
gulus b niger , & angulus  acb  fuit  aequales  vnl 
redo  ex  17.  Jib.i.  Eucl.  fit,  vt  angulo  b nigro  ad- 
ditus gbh  aqualis  angulo  ACBin  Hyperbola  Eat 
totus  gbc  redus;  at  in  EllipE  ablatis  cba  ,8e 
cbh  nigris  remaneat  cbg  angulus  redus  . Dcia- 


de  idem  probabitur  de  angulo  cfc  , qubd  Et  re- 
dus . Nam  iundis  reda  c„8r  F,ficut  F,8r  c trian- 
gulum c.hp  erit  EmiI  is  triangulo  fac  . Nam  per- 
mutando  ficur  fe habet  oh  ad  HF.zqiiali  ba  ( cum  r 
Et  alter  vmbelicus)  ita  fa  a-qualis  hb  ad  ac  * 
cum  ergo  latera  Ent  proportionalia  circa  angu~ 
los  redos  h,  8e  a trianguli  erunt  Emilia,  6e  reli- 
quos angulos  reliquis  xquales  obtinebunt.  Vn- 
de angulus  hcf  angulo  a fc  erit  zqoalis  1 qui  ad- 
ditus angulo  gfh  conficiet  totum  angulum  ofc 
redum  ob  didam  rationem  , quod  cfa  zquetur 
angulo  HOF.qui  cum  hfg  .rqujt  redum  in  hyper 
bola,at  in  Ellipfi  relinquet  cfc redu  ablato cfh, 
&cfa:  Quare  cx  j*.  lib  4 Eucl  fado  fuperr.c 
centro  in  b,  circumf  rentia  tranEbit  per  pun- 
da f , &r  b;  quod  anguli  redi  probati  Ent,  & 
ideo  nrerflario  in  E cnici  rculo  debeant  elfe. 

Progrelfus  1.  Intendit  probare;  quod  ereda  In 
pundo  concadus  d perpem  culari  ld  vique  ad  li- 
neam Fcprolungatam  in  L,fi  opus  fit,  8e  produda 
cB.  tres  linea:  lc,  &dl,& CL  m idem  pundum 
confpirent  in  t . Confidcrandum  eft  itaque  cfc 
triangulum  redangulum  triangulo  lco  redaugu. 
loefle  ad  verticem  in  Hiperbola,  in  Ellipfi  vnum 
contineri  inalto,  & angulum  c ngrumhicefte 
eundem, ibi  squalem;  quare,  & reliquus  angulus 
reliquo  arqualis,  8e  latera  erunt  proportionalia  ex 
Coroll.  a.  propof.17. 1*^»  <*  Elcm. 


Sunt  autem  triangula  ceh,&  gfC  arquiangula.  Ex 
eo, quod  redangula  habeant  angulum  gcf  angulo 
cS|  arqualem,  quod  Et  fuper  eandem  circumfe- 
rentis portione  circuli  orcB . Quare,  &r  triangu- 
lam epe  erit  triangulo  bac  fimtle , cui  Emile  in 
primo  progr. probatum  eft  triangulum  cbh.  Qua- 
re erit  quoque  Emile  ei  bac  triangulo  LCDiquod 
probatum  eft  Emile  triangulo  gfc  , vnde  & latera 
^portionalia  crut- Deinde  producatur  gb  vlq,  qu6 
occurrat  redar  ?l  E opus  fit,  erit  triangulum  blc 
triangulo  glf  Emile;  Equidem  in  primo  progrelT. 
anguli  cFc , & cbg  probati  funt  pquales,&  redi, 
& angulus  l eft  communis  in  Hyperbola  in  Ellip- 
fi ad  verticem. 

Cum  itaque  triangula  Ent  fimilia  bac,  8e  lcd, 
erit  ac  ad  cb,  vt  cd  ad  CL , 8e  permutando , vt  ac 
ad  cd  i ita  bc  ad  cl  . Et  propter  triangula  fimilia 
G»L,ar  bcl,  vt  bc  ad  CL  , ita  eft  of  ad  gl;  Quare 
erit  commune  latus  cl  triangulo  cdl,  & glf,  aut 
bcl  ; 8e  latus  cl  conuenict  cum  cl,  & dl  m l. 

Progrefl' j . Cum  ergo  angulus  cfl  in  progr. t. 
jpbatus  Et  redus  , Angulus  vero  ldg  talis  fadus 
Et ; E diametro  gl  Eat  circulus  erunt  anguli  redi 
vertices  r , 6e  d ex  propof.stt.  lib.  j.  Eucl.  in  cir- 
culi circumferentii  • 

Rurfus . Cum  angulus  cbl,  vel  quod  idem  f bc 
. in 
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in  i . progr.  probatus  fit  rrftus.&r  c Dl  fadus  raJIs 
fi  diametro  ci  circumferentia  ducatur , harc  crati* 
fibtt  per  d,  &r  b punda  8e  vertices  angulorum  re- 
doruin  ex  28.  libj.  Elim. 

Cum  itaqoc  angulus  blc  fit  in  eadem  circuli 
circumferentia  , ac  angulus  bdc  , & angulus  idem 
blc,  vel  glf  (in  Ellipfi  ad  verticem,)  fit  in  eadem 
circuli  circufcrentiaCF,  ac  angulus  gdf, erunt  an- 
gulus bdc,  & gdf  ad  contadum  Darqualcs,  vtpo- 
te  arqu  ales  vni  tertio  blc  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXIV. 

Si  Hyperbolam  vel  Elltpfm  refla  linea  con- 
tingat , O*  ab  vtroejue  vmbelico  ad  ta+ 
flum  bina  inclinentur f linea  : lita  li- 
nea , qua  parallela  alterutri  i centro 
ducetur  ad  contingentem  erit  aqualis  di- 
midio tranfucrfi  axis  , 

Sit  Hyperbola,  vel  EIlipfTs  ad» quam  contin- 
gat od  in  d,  & ad  contadum  d ab  vmbelicis 
m,  &r  f binae  lineae  inclinentur  bd,  fir  fd  , deinde  i 
centro  R ducatur  tr  parallela  alterutri » aut  fd  » 
aut  bd,  vt  eft  exemplum  , donec  contingentem 
fecet  in  t . Dico  B.T  e(le  squalem  a ais  trarfuerfa 
ditn  dio  ra,  vel  B.H  . 

lungatur  pundum  T cum  pundis  f,h  » 8e  a,  & 
vt  in  antece- 
denti figura  (it 
auda  g h per- 
pendicularis ad 
axem»  & con- 
iundum  pun- 
dum c,  vbi  fe- 
cat  tangentem, 
cum  vmbelico 
F , fitque  duda 
of  parallela  tr 
vel  bd  . 

Progrefl.  1. 
Probatur  itaq; 
Angulus  T ( vt 
oftendam  ) in 
triagulocTF  rc 
dus  eft, & ideo 
cum  h angulus 
in  triangulo  gmf  ex  eonftrudlonc  fit  redus,potc< 
rit  ex  prop.28.  Cor.l.j  EI.  diametro  gf  defer  ibi 
circulus,  qui  tranfeat  per  panda,  8e  vertices  an- 
gulorum r edorum  t,  h,  Sc  fic  angulus  apud  a 
in  triangulo  fgh,  &r  t in  triangulo  fth  , vtpote 
anguli  ad  circumferentiam,  8e  fuper  eandem  peri- 
phcrlam  fh  erunt  aequales  cx  27  lib.J.elcm. 

ProgrcfT.  2.  Itaque  oftendirur  angulus  t in 
triangulo  gtf  redus  . Quoniam  triangulum  ma- 
gnum ofd  cft  arquicrurum,  8e  ot  medietas  bafis  j 
Ergo  f r cft  perpendicularis  . 

Eft  autem  arquicrurum:  Quia  anguli  O,8ro 
nigri  funi  xquales, angulus  emm  alternus  nigero 
fadus  ab  incidente  c d in  parallelas  of  & bd  alteri 
alterno  bdc  arqualis,  qui  bdc  probatus  eft  arqualis 
in  antec.  propof.  angulo  nigro  d,  vtpote  ab  incli- 
natis ad  contadum  ttfcdi,  ergo  0,&  n arquantur. 
Quod  autem  ot  fit  medietas  bafis  od  probatur. 
Nam  br  incidens  eft  aequalis  rf  ob  xqu.il  cm  di- 
ftantiam  vmbclicorum  i verticibus  h,  6c  a,Bc  cen- 


tri r ab  ijfdem  . Ergo  etiam  ot  eft  squalis  n> 
ciyn  fecerur  in  cafdcm  partes  cx  1}.  propof. 
lib.tf.  Elcm.i  parallela  TR  ipfa  oivju*  parallelas 
ad  extrema  con  ungit;  Quare  cum  ia  triangulo 
Ofd  arquicruro  or  fit^ arqualis  DT,  angulus  ot» 
erit  redus,  8e  tf  perpendicularis  . Vndc  verifi- 
cabitur,  quod  per  t.  & h tranfeat  c.rculus  alium  - 
pto  pro  diametro  Gr . . 


ProgrefT.  jf.  Oftendendum  eft  deinde  angulum 
ATC  nigrum  angulo  fth  cflexqualem. 

Angulus  CTF  cft  redus  , ex  progr.  I.  angulus 
quoque  caf  eft  redus  cx  conftrudione  prarceden- 
figurae ; Ergo  diametro  cr  circumferentia  tranfi- 
. bit  perc,  f,  a,&  t Anguli  ergo  nigri  c t a,  & 
cfa,  inixi  fuper  eandem  peripheriam  ac,  & 
veftices  t;  8c  f in  peripherijs  erunt  zquales  ; fcd 
angulus  niger  cfa  probatus  eft  aqualis  angulo  ni- 
gro hcF  in  praeced.  propof.  in  fine  progr.  I.  8c 
hic  angulus  «niger  in  progr.  i.&a.  huius  pro- 
pof. angulo  T in  triangulo  Fth;  Ergo  hic  angu- 
luS  fth  cft  fqualis  angulo  T nigro  trianguli  atc, 
Progr.  4.  Duo  anguli  nigri  ad  T funt  aequales, 
& angulus ctf  redus  ex  2.  progr.  ergo,  &r  angu- 
lus hta  erit  redus  . Idem  enim  vtrifque  additur 
angulus  htc  in  Hyperbola,  & in  Ellipfi  fta.  Si 
ergo  fiat  circulus  diametro  ha  centro  &.  tranfibit 
per  t anguli  redi  verticem  ex28,lib.?.  Eucl. 
Vnde  tr  erit  radius  eft  feroidiameter  aequalis  fe- 
miaxi  tranfuerfx  ar,  fcu  aequali  k.h  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXV. 

Sun  Hyperbola,  aut  Ellipfi  ab  eodem  fe- 
Bionis  punBo  bime  inclinentur  refl*  li- 
ne* ad  vmbelicos  ; in  Hyperbola  maior 
minorem  quantitate  tranfuerfi  axis fupe- 
rabit , cr-  in  Ellipfi  erunt  fimul  tranfuer- 
fo  axi  aquales . 

Sit  Hpperbola,  vel  Ellipfis  ac  in  quibas  i p.n- 
fto  circumferenti*  c bin*  line*  inclinentur 
•d  vmbelicos  vnam  adhunc  t altera  ad  illum  1 . 
Dicit,  quod  ia  Hjrperbola  linea  maior  tc  fupe ra- 
bit minorem  fic  portione  zquaii  diametro  tranf- 
uerfie  ah  , in  Ellifi  vero  fimul  fumpt*  sc.  Se  «c 
diametro  ha  erunt  *qmIes,ducAtur  cd  parallela 

cr 
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cf  per  eentrum  p in  vtraque  feftione . 

Progreff.  i.  Primo  oftendeodum  cd  In  Hyper- 
boli effe  zquale  DC.quod  demonftratur . Ni  trli- 
guli  r.DC  anguli  nigri  ad  bafim  cc  fune  zquales, 
fiquidem  cc  in  parallelas  incident  gd,8c  bc  ex  jo. 
lib.l.  Euci.  facit  angulos  alternos  BCO  , 8f  c tu* 
grum  zquales ; fed  tec  eft  zqualis  angulo  nigro 
C ex  prop  ij.h.  Ergo  o , & c niger  fuot  zquales, 
quare  gd  crus  eft  equile  Dcex  17. lib.l. Elem. 

Progr.  2.  Prob.  quoqjco  effe  zqualem  portioni 
nx:  In  triigulo  enim  Bxcob  parallelam  fd  ad  ba- 
fim tc»quia  kb  eft  dupla  kf  ctia  xc  erit  dupla  por- 
eionis  xd  cx  2.  1 ib.6.  quare  kd,&  dc  erunt  ( qua- 
les» 8r  tota  cx  erit  dupla  cd*  quzeft  zqnalis  (uz 
dimidie  oc,necno  n in  eodem  triangulo, & bc  erit 
dupla  fd  ob  ea  ndem  rationem  . 

Progr.  Cum  ergo  dg  fit  zqualis  cd  : ergo 
fd,  rc  cius  medietates  duplatar  zquabunt  cx.fed 
bc  eft  dupla  fd  , Bc  ah  efl  dupla  gf  przc.  propof. 
E gOBc,  Bc  ah  x juibuiu  totam  CX;  quod  erat 
probandum. 

Idem  oftendetur  in  Ellipli  cum  Lc  in  parallelis 
BC,  Bc  rc  incidat  angulus  c niger  eft  ( qualis  angu- 
lo  nigro  c internus , Bc  ad  eaidem  partes  externo 
ex  propof.jo.  lib.l.  Elem.  fed  angulus  c niger  eft 
aequalis,  npote  ad  conta&um  ex  propof.sj.  huius 
angulo  dcc  . Ergo  eft  zqualis  angulo  c , Bc  trlan* 
£uium  cDC*zquicrururo : ErgocD,  & dg  crura 
zqualia 

Progr.  a.  Probatur  quoque  in  triangulo  xtc 
ob  parallelas  fd,  Bc  fc  crus  xc  effe  duplum  cruris 
.id,  Bc  ic  cruris  FDjficuc  eft  kb  duplum  cruris  rx  . 
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Progr.  3.  Igitur  dc  .eft  zqualis  dc.  Ergo  fi 
dc  dupletur  erit  zqualfs  cx } fic  fd  , fi  dupletur , 
erit  zqualis  bc  . Vnde  duplicata  gf  (quibit  cb, 8e 
ei?  fed  fc  fimplex  ei  pr(ced.  propoi.  eft  zqualis 
dimidio  diametro  tranfuerfo  fh  . Ergo  duplicata 
erit  cqualis  toti  ah.  Vnde,  Bc  bc»  Bc  CK  erunt 
xqualefc  toti  diametro  ah  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

Si  parabolem  refla  contingat  Unca  , qua  d 
taflu  ad  [cilionis  vmbtlicum  rclla  Irnea 
ducetur , aqualis  erit  axis  portioni , qua 
intercipitur  inter  contingentem  pradt- 
flam,  Cr  ymbelicum. 

Sit  Parabola  «a  > lo  qua  rena  apud  a .contio- 
ginfijuc  DI  Vmbilicu*  c fignatua  i rcrtica 
nempe  epurta  parspataroetri,  applicau  adu«ntn 
fb,  iungaturque  cb  . 'Dico,  qubdbzc  linea  CB  erit 
zqualis  axi  co,qui  intercipitur  inter  V mbcUcum 


expunctum  D,quo  diametrum  fecat  tangens  bd 
in  pundo  d. 

Progreff.  I.  Aduertendum  ex  propof.lt.  huius 
diametri  portiones  inter  applicatam,  &r  verticem 
f a,  Bc  inter  verticem, 8c  contingente  da  effe  f qua- 
les . 

Secundo.  Ex  propof  11.  Ilb  t.  Elem  quadra- 
tum ex  cb  effe  (quale  quadratis  ex  CF,  Bc  kb,  quod 
angulus  ad  f re&us  fit . Vnde  ewt  zquale  quadra* 
torx  fafioexFB,  Bc  quadrato  h d fido  ex  cf  : 
quadratum  vero  fx  eft  (quale  reftangulo  vd  fub 
da  axis  portione , Bc  av  Parametro  compVehenfo 
ex  Coroll.  pronof.i».  huius.  Quire  fit  quadra- 
tum cb  fit  equale  quadraro  dh  fa$oex  cf,  Bc  re- 
dangulo  dv,  quod  comprehenditur  a portione 
diametri  da,  8r  Parametro  av  quadruplo  Jinc(  ca 
ex  hypothefi. 

Progr.  1.  Prob.propof.  Quadratum  CD  quale  eft 
dp  zquale  eft  quadrato  ex  cf,  quod  fecimus  dh,8c 
quatuor  rc&angulis , quibus  vnum  latus  eft  linea 
ipfa  d R zqua- 
lis linef  cf,&  aliud 
linea  ac,  vel  (qualis 
a t.  ; fi  qui  dem  ei 
(qualibus  da,8c  af 
ablatis  zquajibus 
d r , Bc  cf  refidua 
fune  aqualia  . In- 
fuper  eft  quoque 
(quale  ide  dp  qua- 
tuor paruis  quadra 
tis  ex  ca  qualia  sue 
p,  1,0,  h . Nam 
hzc  omnia  nempe 
quadratum  maius 
dh  , quatuor  qua- 
drata parua  t,i,o,h,  Bc  redangula  quatuor  ,vt  M> 
concluduntur  in  ipfo  dp  . 

Progreff.  },  Sed  l.(c  omnia  quatuor  redangu- 
!■»  Bc  quatuor  quadrata  complent,  Bc  zquantur 
redangulo  fub  da  intercepta  diametro,  Bc  av  pa- 
rametro comprchcnfum  : Nam  pararactcr  eft 
quater  ca,  vnde  fub  ar  (quali,  Bc  W quadruplici 
rc&angulum  quatuor  parua  quadrata  cdprehfdet, 
drredanguium  fub  dr  zquali  CF,  Bc  quadruplici 
RV  quatuor  redanguia  quale  vnum  cx  illis  eft  sr. 

Progr.  4.  Ergo  quadratum  magnum  DCPcft  z- 
quale  quadrato  cx  cf,  quale  eft  DH  • Bc  rc&anguio 
DV  cx  parametro,  & axe  ad  . 

Progr.  (.  Sed  hoc  rettangulum  dv  «x  parame. 
tro,  &axeinteicepta,  vt  cx  1.  progr.  eft  zquale 
quadrato  ex  bf  ; Ergo  quadratum  magnum  dcp 
eft  zquale  quadrato  ex  cf,  quale  eft  dh,  Bc  quadra' 

tOCXFB. 

Sed  quadratum  ex  linea  cb  i conta&u  b ad  pa- 
rametrum  du&a  cx  progr. 1.  eft  zquale  duobus 
quadratis  ex  cf,  &fb.  Eigo  etiam  eft  zquale 
quale  quadrato  magno  dcp  . Cum  ergo  hec  duo 
quadrata  fiot  zqualu;  etiam  latera  erunt  (qualia, 

Bc  cb  erit  (qualis  lm«(  co,quod  erat  oltcndco- 
dum . 

COROLLARIVM. 

Hinc  eilicics  cb  effe  (qualem  f a , 8c  ac  fimul 
pofitis,  quia  probata  eft  (qualis  linc(  dc  , 
cutus  vna  pari  ad  elt  (qualis  ipfi  ap  altera  ca  ipfa 
eadem . Quod  fi  cb  fit  vna  quoque  ex  applicat», & 
«r  cadat  in  pun&ura  r ad  diametrum  pcrpcodicu- 
lariter  , vt  CT;  tunc  cr  dupla  «rit  ca  ; quia  eodem 

modo 
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modo  erit  «qualis  ca  infer  fe  applicatam,  Se  verti- 
cem intercepta,  & eidem  ca,  vt  quarta:  parci  Para- 
metri . 

Aha  quoque  ratio  eflfct , quod  tangent  fccabit 
in  ft , vtpote  «quali  ca  : At  CT  a tadu  ad  V mbi- 
licum  probata  eft  equilis  CR  diametro  inter  vm* 
bilicum,  Se  punctum  r intercepto  * 

EXPtNSIO  VII. 

. a’  . ' y _ , r * 

De  Diametris  fecundis  . 

NOn  vmis  diameter  (rSionibui  conici»  ineft: 
fiquidem  pr  jter  illum.qui  oritur  i genera- 
tione, Srm  ipfa  fefiioneconl  eft,  gug  per  verti- 
cem coni  ducitur  i ali*  etiam  linte  , que  illidia- 
mctio  aequidiftancei  in  Parabola,  »el  in  Ellipfi.Se 
Hyperbola  ad  ctntrum  ducuntur.diametri  dignita- 
tem obtinere  poffunt;  fiquidem,  & omne»  appli- 
catas , que  Intra  feflionem  ducuntur  bifariam  di. 
uidere  poliunt;  yt  ergo  id  demonftretur » 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXVII. 

Si  Parakdam  refla  contingat  linea,  qua 
per  taflum  diametro  parallela  duce- 
' tur  , omnes  alias  tangenti  arjuidi- 
liantes  intra  feli  tonem  exijl  entes  Infartam 
fecaktt . 

T N parabola  acd,  fit  tangens  cv,  diameter  vr, 
1 Se  ipli  paralie  U fz  per  tadum  c ducta; tangenti 
verb  parallela  dl  intra  fedionem, ita  vt  eius  extre- 
ma terminentur  in  d,  Se  l punda  fedionis . 

Dico  hanc  dl  bifariam  a Unca 11  c mnfcunte 
per  tadum  C fecan  in  i . 

Progr.  i.  Prius  Triangulum  tlq^  oftenden- 
dum  cii  arqualerc&angulo  Q^p  ; llcut,  Se  triangu- 
lum DTPparallelogrammo,i'cu  re&angulo  \t. 
Quod  tr{oftendatur,rcminifcendumeft  id, quod 
diximus  propof. 
ii.  huius  portio- 
nem diametri  b a 
e (Te  f qualem  AVob 
contingentem  cv ; 
quare  cx  Eac.iib.i; 
propof.  J9.  redan- 
gulum  v B erit  *- 
quale  triaguloBCv 
ob  eandem  altitu- 
dincmCB,  Se  bafim 
duplicatam  bv  . 

Progr.*.  Rcmi- 
nifcendum  quoque 
quadratum  C b,  & 
l q.  applicatarum 
efic  ad  inuiccm,  vt 
BAad  AQjex  prop. 
f.  huius  £xp.  i. 
fcd  vt  quadratum 
excB,  ad  quadratum  ex  LQ^ita  eft  triangulum 
Cv  b ad  triangulum  ltq,  cum  ob  parallelas  cv,8e 
L r fint  equiangula,  Se  fimilia , cx  prop.**.  lib.  6, 
Eucl.  Ergo  etiam  erunt,  vt  ba  ad  aq^  que  (It 
proportio  quadratorum  cx  applicatis  . 
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Progr,  Vt  autem  BA  ad  QA, Ita  eft  redangu- 
lum  ki*  idr.dangulum  qji  ob  eandem  altitudinem 
cx  i.  i b 6.  Eucl.  Ergo,  Se  triangulam  cv  B ad 
triangulum  LTQ.crU;  vt  rcdingulum  irad  redan- 
gulum  vQ,.*  Se  oermttrjado,  Itaquoquc  eft  triangu- 
lum cbv  ad  rcdangulum  bi>  cx  ha,  quod  ei  proba- 
tum eft  xqualc  , vt  triangulum  L r o^redingulo 
Qp:  Ergo  quoque  L<Jt  triangulum  erit  «quale 
redaoguloQP  ex  prop.u.  lib.y.  EI  em 

Progr.  4 fcaduni  prorfus  eft  probatiode  trian- 
gulo Dtf  ; quod  fit  «quale  rcdanguloFp.  Vnde 
non  deferuit  eam  repetere,  quibus  pofitis  . 

Progr.  f.  Auferendum  eft  triangulum  LQj.Sr 
«quale  rcdangulum  qp,  de  remanebit  ablatis  x- 
qualibus  quadrilatera  figura  Lq*d  redanguio  refi- 
duo  pocol  rqualc  , que  prius  erant  «qualia , tx 
progr.  prfccd.4.  8e  j. 

Progr.  6.  Quod  Ii  auferatur  quinqtielatenrm 
commune, &roccupaqs  idem  fpatium  fg  i LQjrcma- 
nebunt  duo  triangula  aequalia,  8e  fimilia  di  g , 8e 
iol  ; Quare  bafis  il  erit  zqualis  bafi  id;  quod 
erat  probandum  . Similia  autem  funt,quod  angu- 
- Ii  apud  1 fint  squales,  vtpote  ad  verticem, Se  apud 
0,&o  redi : vnde,  & reliquus  d reliquo  L » (qua- 
lis cr»t#ideo  ex  Jcf.i . lib.tf.  £lem.  erunt  fimilia  . 

COROLLARIVM . 

COUIgitar  Itaque  omnes  parallelas  diametro* 
principali , huc  ex  generatione  in  Parabola 
diametri  quoque  vices  , 8e  naturam  obtinere. 
Nam  diameter  eft  ille  ex  definitione  , qui  per  me- 
dium diuidit  omnes  redas , quz  intra  fedionem 
paralleip  inuicem  ducuntur. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXVIIL 

Si  Hypcrbolcm  , vel  Elltpfim  refla  con- 
tingat linea  , eju*  et  parallela  ducitur 
intra  fefliomm  , diuidt turper  medium 
1 k linea  , f<a  k antro procedit , cr  per 
coniaflum  deducitur . 

Sit  Hypeibola , feu  Elllpfis  ABD,quam  tangat 
reda  «c,  cui  parallela  agatur  d f , di  (cedat  q; 
a centro  E reda  ad  contadum  I.  Dico,  quod  h(C 
diuidit  portione*  parallel*  intra  fedionem  re- 
manentis, fcilicet  ld  in  duas  partes  «quales  . Du- 
cantur ad  pundum  contadus  b applicata  bp,  &ad 
extrema  l,  Se  d applicat*  lo  Se  di  > Se  tandem  a 
vertice  fcdlonis  as, qu«  terminet  in  s puodo 
lintf  eb, i centro  ad  contadum  dud*  . 

Progr.  1.  lam  cx  propof.  17.  Expenf.  4.  buias 
nofti  rcdangulum  pe,  c e efic  (quale  qua- 
drato Ea  ex  At,ideoq;  proportionalia  clfe  latera  es 
17.  lib. 6.  Se  vt  pe  ad  ae,  itaefie  ae  ad  bc.  Se  ideo 
pe  ad  e c duplicata  efic  proportione . Ex  hoc  itaqj 
demonftrandum  eft  in  primis  ebc  triangulum 
efic  «quale  triangulo  sia  cum  eidem  triaguioatr 
eandem  dicant  proportionem , quam  redangu- 
lum  CE,fP  «quale,  quadrato  AE  dicit. 

Prob.  Dicit  eandem  proportionem  triangulum 
sba  triangulo  BErP,ficuc  quadratum  e A ad  quadra- 
tu ex  pe,  co.quod  SEA,8e  »ep  triangula  fint  luper 
eandem,  bafim , «c  quadrata  ea.  Se  vt : V odc,tum 
triangula , tum  quadrate  erunt  in  duplicata  ratio- 
ne laterum  fuorum , nempe  ca  quam  latus  ce  ter- 
tia 
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tia  proportionalis, vt  dixi  habet  ad  bp  . 

Item  re&angulum  e p ex  pe  , Be  rc  eft  ad  qua- 
dratum pe,  vt  altitudo  ec  ad  altitudinem  pf  ob 
eandem  bafim  pe  { Ideft  triangulum  bec  ad  trian- 
gulam bbp  ob  eandem  altitudinem  Pi . Cum  er- 
go triangulum  aes  (it  ad  triangulum  beP,  vt 
ec  ad  eP  . Rurfufque  triangulum  bec  Iit  ad 
triangulum  idem  bep,  vtcfdemiiney  ec  ad  ep 
triangula  ebc,&  es  a ex  prop.  7 lib  y.Elem.  erunt 
«qualia,  cum  eidem  eandem  dicant  proportionem. 

Progr.  a.  Quapropter  ab  eodem  triangulo  bip 
in  Hypcrbola , Ii  auferatur  sea,  & bec  «qualia  in* 
uicem,relidua  remanebunt  yqualia qua Jrilaterum 
sbap,  Se  triangulum  scpv. 

Pariter  Ii  m HiltpH  auferatur  i triangulo  aSE, 
8e  cbe  fqualibus  triangulum  commuoe  pbe  rema- 
nebunt refidua  j qualia  triangulum  PCB,&  quadri- 
1 acerum  a*’sb  . 


Ium  02  eflfe  yqual  e gnomoni  o a m , nam  ez  equa* 
tur  parti  am  , 8r  eo  gquali  reliquo  gnomonis 
An  . Et  idem  dicas  de  gnomone  pa  t eadem  ratio* 
ne, quod  xquatur  px  re&angulo.  Re&angulum 
vero  zo  effe  ad  re&angulumpx  ex  diametro  tranf- 
nerfa,&  intercepta  pro  vno  latere  , 8c  intercepta 
foltim  pro  alio  ex  prop.6.  huius,  vt  quadratum  lo 
ad  quadratum  BP . 

Quoniam  itaque  1.  progr.  diximus,  ita  effe  qua- 
dratum ex  ea  ad  quadratum  ex  EP,vt  sea  triangu- 
lum ad  ePb  triangulum  ; erit  etiam  ex  prop.ao. 
lib.f.  reliquus  gnomon  Pat , ideft  Px  rc&angu- 
lum  ad  quadratum  ex  ea>  vt  reliquum  quadrilate* 
rum  sbaP  ad  triangulum  sba. 

Progr.  4.  Et  ex  eadem  ratione  erit  ex  ea  qua- 
dratum ad  quadratum  ex  Eo,  vt  triangulum 
■$a  ad  triangulum  eno  ob  rationem  duplicatam 
fuorum  laterum,  quf  funt  eadem  in  quadratis,  Se 
triangulis,  vt  di&um  eft  progr.i.  Quace , 8e  reli- 
quus gnomon  o a m,  ideft  cz  re&angulum  erit  ad 
quadratum  ex  EA,vt  reliquum  quadnlaterum  sano 
ad  triangulum  sea,  permutando  itaque  oz  rc&an- 
gulumeric  ad  aSno  quadrilateru,  vt  quadratum  ex 
EA  ad  triangulum  sba  . Itemq;  permutando  progr. 
}.  proportiones,  ica  erit  redangulum  Px  ad  quadri 
lacerum  s apb  , vt  quadratum  ex  ea  ad  triangulum 

SEA  • 

Quapropter  erit  eadem  proportio  quadrati  ea 
ad  triangulum  sea  hoc  eft  oz  redanguli  ad  aosn 
quadrilaterutn,  quamPx  redanguli  ad  Ipba  qua- 
drilaterum  . Vndc  permutando  erit  oz  redangu- 
lum  ad  px  redangulum , quam  sano  quadrilatcri 
ad  sabP  quarilaterum  • 


VS  CONICIS.  ^ 

ProgrelT.  y.  Proportio  vero  oz  redanguli  ad 
px  redangulum  cft  eadem  , qu*  quadrari  l O ad 
quadratu  bp.  «rideo  eadem  , quar  trianguli  lfqjJ 
tnangulu  bcp  s6.U.ob  parallelas.  8e  calde  hafes. 
oh  quf  funt  limilia  triangula  inuicem  , 8c  ideo  in 
duplicata  ratione  fuorum  laterum  communium 
quadratis  . Ideo  quaJrilaterum  snao  erit  ad 
quadrilaterum  sabp.vc  lfo  triangulum  ad  bcp  tri- 
angulum ; Et  permutando  Quadrilaterum  snao 
erit  ad  triangulum  lfo,  vt  Qua  Irilaccrum  sabp 
ad  triangulum  bcf.  Sed  hec  funt  «qualia  trian- 
gulum bcp, «r  quadrilaterum  bSao  cx  progr.i.  Er- 
go etiam  illa  snao  quadrilateru,  8e  trianguli» 
pr.6.  Idem  probabis  de  quadriiatero  1 V5A,quod 
fit  «quale  triangulo  dfi  . Nam  fuppofita  eadem 
confiderationc,  qu*  progr.}.  Ica  erit  quadratum 
ex  ba  ad  quadratum  ei,  rt  triangulum  esa  ad  tri- 
angulum ev  1 ratione  eadem : Quare , &r  reliquus 
gnomon  , ideft  gnomoni  «quale  redangulum  ex 
it  , & 1 a erit  «d  quadratum  *a , vt  reliquum  qua- 
drilaterum SAVi,  feu  jn  altera  cllipfi  asui  ad  tri- 
angulum st  a , & ideo  erit  redanguli  ri,&  ia  ad 
as iV  quadrilaterum  quain  px  redanguli  ad  sPba 
quadri  iaterumi  cum  fit  etiam  horum  eadem  iat|6, 
qu*  ia  quadrati  ad  triangulum  sea  ex  progr.}. 


Quare  permutando  erit  redangulum  ex  TI,  & 
ta  ad  px  redangulum,  veiut  asiv  quadrilatcri  ad 
sPABquadrilaterum  . Proportio  autem  redanguli 
ex  ti  , 8e  ta  ad  redangulum  px  ex  tp,  8r  pa  eft 
eadem  ex  6.  huius,  qu*  quadrati  di  ad  quadratum 
bp  ,&r  ideo  eadem,  qux  trianguli  dfi  ad  triangu- 
lum bcp  «quiangulorum  ex  16.  lib.6.  elem.  fune 
enim  figurx  fimiles  fuper  cafdem  quadratorum 
bafes  . Ideo  quadrilaterum  asiV  erit  ad  quadrila- 
terum spba;  vt  triangulum  D«l  ad  triangulum 
bcp:  ideo  permutando  quadrilaterum  asiv  erit 
ad  triangulum  df  1 , vt  quadrilaterum  s bpa  ad  tri- 
angulum bcp,-  fed  quadrilaterum  sbpa  xquatur 
triangulo  bcp  , vt  1.  progr.  oftenfum  cft  . Ergo 
etia  Quadrilateru  asvi  xquabitur  tnagulo  dfi. 

Progr.  7.  Vndc,  fi  ab  «qualibus  savi  quadri- 
iatero auferas  nsao  quadrilaterum  «quale  trian- 
gulo lof,  quod  auferatur  a triangulo  df  i 
uod  cft  yquaK*  ipfi  as  vi,  reliquum  novi  qita- 
nlacerum  rcllabit  a /nate  reliquo  lodi  trapezio. 
Si  vero  ab  vtroque  auferas  commune  fpatium 
qmnquclatcrum  lmvio,  remanebunt  Juo  trian- 
gula n ml, Se  dm  v «qualia,  8e  ob  parallclas,&  an- 
gulos m «quales  ad  verticem  fimilla,vude  balis  lm 
erit  «qualis  bafi  md  . 

Fff 
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TRACTAT VS  XXIV. 


Obferuandum  veri  eft  in 
Ellipfi  aliquando  fd  cadere 
infra E centrum  verfus  T . Sed 
tunc  idem  erit  argumentum : 
nili  quod  a triangulo  as*  au- 
fcrendiieft  triangulum  Eui. 
linea ui  in  ferie  probationis, 
prog  6.quod  fit  aequale  trian- 
gulo *Vt ; quod  tunc  fit  infra 
centrum  1 rerfus  t . Et  tan- 
dem pro  vltimoprogr.cum  fit 
«quale  1DV  triangulum  qua- 
drlUtero  Asfb,  &trlangulu  OH  quadrilatero  ason 
ablatis  Iftil  reftat  ow  Iu  quadrilaterum  «quale 
quadrilatero  OLIDj  adde  vtrifq;  fvj t8e  uiE  cthcic- 
tur  ^qualia  triangulum  ON»,  & figura  irregularis 
Olud vf,a  quibus  ablato  comuni  (patio  m*lo  crut 
«qualia  mnl,&  mVd  triangula  infuper  , Be  fimilia 
ob  «quales  angulos  alterans  v,  & n inter  parallc- 
las  pofitos»  Be  angulos  ad  m ad  verticem . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  deduces  omnes  protradas  2 cenerol» 
Elllpfi,  vel  Hyperbola  pofle  habere  pro- 
prietates diametri ; Quod  omnes  in  fedione  c6- 
prehenfas  «qualiter  diuidant . Vnde  pr«ter  dia- 
metrum ex  generatione  tot  erunt  diametri  in  fe- 
dionibus  Hyperbolicis»  vel  Ellipticis,  quot  erunt 
Jine«  intra  fedionem  a centro  dudz  * Bc  circum- 
ferentiam fecantes . 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  cognofces.tjuod  qup  dida  funt  de  elllpfi 
etiam  de  circuli  circumferentia  debeant 
cognofci,vt  quilibet  pro  cllipfi  fubfiituto  circulo 
Intdliget . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXIX. 

* Qualibet  fecUo  potefl  in  alio  cono  collo- 
cari , cm  aliyua  ex  diametris  con- 
jungatis fit  axis . 

It  diameter  cdiungata  ce,  el  in  fedione  dif, 
^ cui  fint  applicat^  CP.Ar  KP  parallelf,  Be  pqua- 
les  ipfis  ex  prje.  dc,  &hk.  Dico  b~nc  jttkiw>em 
pofle  In  cono  collocari  aliquo  , cui  diameter  h*c 
aoniurgata  fit  axis . 

Applicate  fg  dup  extremp  proportionales  inue* 
nianturce  , & ci  ex  propol.itf.  trad.iy.  qup  ad 
pundum  c perpendiculares  applicatis  fc,&go 
conflit  nantur, & per  eas  circulus  adus  intelliga- 
tur  diametro  cb,  Be  tranfibit  per  F media  propor- 
tionale, A Dex  eadem  propof.itf.  trad  »5  A pun- 
do  irtqjc  per  verticem*  in  plano  per  ecl  tranf- 
eunte  ducatur  ca,  & i b in  eodem  ducatur  ad  ver- 
tice m diametri  rranfuerfe  ba,  in  l in  parabola  ve- 
rb  parallela  oe  diametro  , in  quo  etiam  perpun- 
du  x paralkla  ipfi  cb  ducatur  nkm  &t  pet  ph,  nm 
ducatur  planum,  quod  ex  propoi.lj.  trad.lt>  erit 
paralltlii  , lauo  BOCF.in  quo  diametro  nm  ilcfcriba- 
tur  circulus  NPM. Dico, quod  ille  circulus  tranfi- 
bit  prr  p,  & h punda:  Vnde  fuptrficies  conici 
ciicumutliicnt  hos  duos  circulos  Udioncm  quo- 
que vihD  cirtumm.il tet,  eo  quia  iicut  probabitur 
dc  puudis  p>  Bc  h applicatarum,  quod  percas 


iranfeat  circulus  mhnp  : fic  par  ratio  militet  de 
omni  alio circujo, qui  diametrum  aliam  aliquam 
parallelam  diametro  cb  obtineat , nam  tranfibit 
per  extremum  pundum  applicatp  diametro  fcdio* 
nam,  eo  pundo,quo  diameter  circuli  tranfit . 


L 


Probatur  itaque  npmh  tranfireper  punda  p,h 
applicatarum  kp  , Be  kh  . Nam  redangulum  nk, 
Be  xm  pquatur  quadrato  pk,  vel  kh,  ergo  diametro 
mn  circumferentia  tranfibit  per  npmh  punda  ex 
prnpofjs.  Iib.J. 

Oftendendu  efl  itaq;  red.  nk,&t  km  c(Te pquale 
quadrato  fk,  vel  xh,  Nam  coefiadNK  in  Hy- 
perbola, Be  Elllpfi»  vt  ge  ad  ke  , fic  cb  eft  ad  km, 
vt  cl  diameter  tranfuerfa  ad  Kt.  Ergo  fi  compo- 
nantur proportiones  erit  cc , Be  cb  redangulum 
ad  redangulum  nk  , Be  KM  ; vt  ce,  Be  c L redao- 
gulum  ad  kb,  Be  kl  redangulum;  Be  ideo,  vt  qua- 
dratum rc  applicatp  ad  quadratum  applicatf  PK, 
ex  prop.  6.  huius, &r  Thefi  » quia  ol,  ce  facimus 
diametrum  . Ergo  cc,  Be  ob  redangulum  erit  ad 
redangulum  nk,  & km,  vt  fg  quadratum  ad  qua- 
dratum PK  : Ideoque  permutando  cc,&  CB  redan- 
gulum erit  ad  fg  quadratum,  vt  nk,  Be  km  redan- 
gulum ad  fk  quadratum  . Sed cc,8e  os  redangu- 
lum eft  fqualc  ex  cftedione  quadrato  fg  : Ergo 
etiam  ex  propof.7.  lib.f.  Elem.  nk,  Be  km  redan- 
gulum quadrato  px>Bc  xh  . Vnde  circumferentia 
npxm  tranfibit  per  p,  Be  h,  & ita  dicas  dc  dlijs  ap- 
plicans . 

In  Parabola  quoque  idem  argumentfi  militabit. 
Namredangulu  cG,&  cb  efi  ad  rcdangulu  nk,& 
km  ob  eandem  alt^udinc  cb  , vel  km,  vt  cc  ad  nX, 
fcllicet,vt  ce  ad  Xe.  Vcrfi.vt  ce  ad  Xb, ita  efi  qua- 
dratu fc ad  quadratum FX ex  J.  huius.  Vndevt 
redigulu  cc,  Be  cb  ad  redangulum  nk,  Be  KM,ica 
quadratum  fg  ad  quadratum  PK,  Be  permuta» io  re- 
dangulum cc,  & cb  erit  ad  quadratum  fg,  vt  re- 
dangulum nk,&  Xm  ad  quadratum  pK:  fe  redan- 
gulum cc,&  cB«quatur  ex  tftedione  quadrato  Fc, 
ergo  etiam  ex  propof.7.  lib.j.  nk,  & Xm  redan- 
gulum «quabitur  quadrato  FK  • 

COROLLA  RIVM  I. 

Hinc  efi  diametros  fecundarfas  efle  proprie 
axes,  qui  licet  non  deferulaot  conicis  fe- 
diouibus  , quatenus  in  hoc  afiigaato  cono  rxi- 
fiunt  f iunt  tamen  axes  poifibiles;  quia  hzc  coni 
fedio , qu*  aflignato  cono  applicata  efi,  aut  in  eo 
ctfedapotefi.  Se  in  alio  cono  Scaleno  rcperiri,& 
in  eo  diameter  comugata  axis  erit , licet  non  prar. 
cipua  , eo  quod  normalis  non  fitfuis  applicatis : 
Propterca  etiam  proprietates  axis  obtinebit . 
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CORO  L L ARI  VM  II. 

• u Jne  quoque  fit  euidensjquod  fi  »e  dux  pro- 
J”|  portionales  extremx  inueniantur  ex  16. 
pro?.tr.  15.ee, cB»&r  collocati  Hyperbola,&  F.l- 
lipii  fedione  Sd  punctum  c ad qup cumque  angu- 
lum , ita  tamen,  vt  fc  fit  perpcodicularn  ipfi  toti 
cb  ; fi  deinde  per  E ducatur  reda  ce ,8e  duda  nk 
parallela  c», duabus  nk,  Se  pk  eXtrema  proportio- 
nalis mk  luueniatur»  Se  ducatur  lM  vfquedum  oc- 
cuirat  diametro  in  l:  quod  detruncabit  el  tali 
mado  ; vt  rcdangulum  oe,  Se  cl  fit  ad  redangu  • 
lum  ke  Se  KL.vt  quadratum  fc  ad  quadratu  pk:  Na 
eodem  argumento  bc  erit  adcl ; vt  km  ad  kl,  & 
CG  erit  ad  ge,  vt  nv  ad  k*:  vnde  compofitis  pro- 
portionibus redangulomCG,SccB  erit  ad  redan- 
gulum nx,#R:«m, ideft  xquale quadratum  P®  ade- 
quale  pk,  vt  rcdanguluqi  cl,  & ce  ad  kl,  Se  ke  re- 
daoguium  , i deoque,  vt  quadratum  fc  ad  qua- 
dratum pk. 

In  parabola  vero  , fi  f g dux  extremx  in- 
ueniantur, Se  collocentur  vt  fupra  ad  angulos  re- 
dos  cum  applicata;  deinde  duabus  km  xqualir.B, 
& pk  extrema  proportionalis  inuematur  Nx,  Se  pa* 
rallelx  ad  cb  conftituantur  linea  cn  occurret  ver- 
tici parabolxE  . Nam  ob  eandem  altitudinem  re- 
dangulum  cc,  Sec.t  critNK  ,8e  km,  vt  cc.  ad  nk  , 
ideft  vt  fg  ad  kc,  ideoque,  vt  cb  ad  ne  . Vnde  ex 
prop  9.  lib  compofita  triangula  ece , NKEin 
vnam  redam  cohibunt . 

Quare  linea  diuidens  bifariam  redas, 8r  Ideo  ex 
pr.a8.tranficns  per  centru  poterit  elfe  diameter, fi 
ei  addatur  in  Hyperbola  diameter  tranfuerfa, ideft 
talis  pars  extra  fedionem  ; donec  occurrat  alteri 
/ateri  ba  trianguli  per  axem  dudi;  Talis  vero 
diameter  cft  duplus  portionis, que  pertingit  a ver. 
lice  fedionis  ad  centrum  ex  definitione  centri  • 

COROLLARIVM  III. 

PRaxI  prxced.  Coroll.  poteris  quoque  quamli- 
bet fedionem  cono  alicui  Infcrerc  In  quo  pof, 
fibile  eft  reperiri,  vt  per  fc  patet , 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXX. 

Diametros  coniungatas , centrumque  in  H) • 
perbola  tnuenire • 


PROBL.  II.  PROPOS.  XXXI. 

Dato  HypcrboU  centro  Axem  principalem 
tnuenire . 

Exhibeatur  hyperbolecentrum  a ex  prxc.fir  fa- 
do  in  eocentro  ducatur  intra  fedionem  ecd 
arcus  bgd,  diuifaque  peripheria  bifariam  a centro 
ducatur  Aequam  tineam  ajjtro  effe  diametrum  prin • 
cipalemfctiionis , & axem . 


Probatur  duda  bd  Illa  a reda  ae  in  f diulde- 
detur  bifariam,  & ad  angulos  redos  cx  propof.ay. 
EI. Cor. 6.  Cum  ergo  bfp  fcd  j fit  bifariam,  Se  nor- 
maliter i linea  AS,qux  tranfeat  per  centrum  A,  ’ 
hxc  linea  erit  diameter  principalis . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXII. 

In  Elhpfi  diametrorum  quamlibet  coniiinga- 
t ionem  inuenire • 

It  Elliofis  AECD  fig.  I.  in  qua  ducatur  aliqua 
^ Hc.&ralia  illi  parallela  lp  , qux  diuidantur 
bifariam  in  l , & K , ducaturque  per  illa  punda 
reda  ad,  8e  eritvna  diameter  . Deinde  diuidatur 
bifariam  ad  in  l , & ducatur  parallela  caeifdem 
EP,velcK,  critque  cb  altera  diameter  comun- 
gata . 0 

Ad  quod  oftendenium  interuallo  t ( du- 
catur applicata  a pundo  t,  Se  fit  T<^,  firTV;  con- 
nedanturque  gc^,  8r  hv  , Se  Dico  ng,  Se  N^efle 
applicatas, ^quales,*  ideo  cb  tranfiens  per  cen- 
trum, Se  bifariam  diuidens  applicatas  cfle  quoque 
diametrum . 


DVcantur  fd,&of.  parallelx  quomodocum- 
que, Ambifariam  diuidantur;  perque  punda 
illa  medietatum  ducatur  ka.  Nam  erit  diameter ; 
rurfus  dudis  alijs  quomodocumque  fibi  parallelis 
hi,  Se  bc  diuidantur  bifariam  , & per  punda  di- 

fionum  lA  ducatur  ,8r  t a erit  quoque  diameter, 

qux  conueniec  in  centrum  figurx  cx  prxc.Coroll. 
in  a ; Quare  a erit  centrum . 

Prob.  Diametri  enim  funt , quod  bifariam  pa- 
rallelas in  fedione  diuidant,  8r  a eft  centrum, 
quoniam  redx  in  centrum  procedentes  funt  dia- 
metri coniugatp,  vt  propof.28.  huius  . 

Oportet  tamen  ex  prxced.  1.  Coroll.  eis  la.  Se 
k a addere  portionem  da,&  QA,fcilicet  diametrum 
tranfaerfam  complere,  vt  omnimodam  diametro 
rom  rationem  d»Mita«mque  obtineant  , quam 
prop. 6,  huius  offendimus, 

* 


Probatur . Quoniam  ad  eft  diameter , erit,  vt 
aid  redanguium  ad  atd  rcdangulum,  Gctcl 
quadratum  ad  ig  quadratum,  ied  rectangula  cx  ct- 
fedione  funt  xqualia ; quia  fecimus  LT  xqualem 
Llj  Vnde,  Se  ia  xquabitur  tD  : Ergo  quadrata 
lateraq;  lc,&  tq^  erunt  xqualia ; vndeQG  erit  pa- 
rallela axi  ad  } ied,  & xq.  & ig  funt  parallelx  ex 
Fff  a*  effedio- 


' 4tl  T R ACT  AT\ 

effcdione  ..  Ergo  NC . * Narunt  *qualcs  linei* 
Vr,  8c  L i «qualibus;  Ergo,  * inter  fe  : quare 
erane  applicat*,  *c*  diameter  coniugata . 

COROLLA  RIVM  I. 

Hinc  data  diametro  quacumque  ei- inueqies 
coniungatam  diametrum,*  applicata*:  Sit 
enim  data  diameter  c» } duc  ei  parallelam  ne, 
qua*  diuides  bifariam  in  l,&  L,  Se  per  ea  age*  reda 
AD,qu?  erit  diameter  comugata,huic  vero  duc  pa- 
rallelas quafcumqj  vt  gq,.  & crunc  applica  dia- 
.metro  c|.  ■ , , 

COROLLAR.IVM  II. 

H Ine  eruitur,  quomodo  data  Ellipfi  in  ea 
centrum  inueniatur, ducatur  enim,  vt  cum- 
que hc  , & ei  parallela  fe , qua*  diuides  bifariam, 

* ages  per  ea  punda  lineam  ad  . Nam  cum  fit 
diameter,  in  illa  erit  centrum  ; diuidatur  itaque 
bifariam  in  l,  & dl  erit  EUipfis  ceotrum  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXIII. 

Diametros  principales  contutatas  in  Elhpfi 
exquirere, 

* pvEtur  EUipfis  vpqh  infig  2 * centro  cx  fu- 

A J periori  Cor.  reperto  o,  ducatur  circulus, 
quica  fecct  in  quatuor  aliquibus  pudis.vt  a,d,C,e. 
Diuidatur  itaque  ad  circumferentia  bifariam,  & 
item  ca  , nccnon,  & tn,  Se  ac  j perque  punda  di- 
uifiooum  ducantur  rcde.PH,*  vqJJt  erum  axes. 

Probatur.  Nam  habent  duas  conditiones,  qu* 
ad  axes  requiruntur  primaj  qtibd  fine  fibi  inuicem 
perpendiculares  , fecunda  , quod  vna  fit  maxima 
altera  minima  omnium  diametrorum , qu*  in  El- 
lipfi  duci  poflunt . 

Quod  amem  fint  fibi  perpendiculare*  ducantur 
diametri  ae,  * CD,  ernque  ade  fcmicirculus  ,* 
dec  talis  quoque, ablata  Itaque  communi  circum- 
ferentia DE,  erunt  «quales  arcus  ad,  Se  ce,  qui  di- 
uifi  bifariam  erunt  femiarcus  eq.»  * ld  «quales 
arcui  ad,  qu.bus  additis  arcui  ed  erit  LDEt^iemi- 
circulus,  firideo  LQ^tranfiblt  per  centrum.  £t 
quia  de  peripherij  leda  cft  per  medium  cx  effe- 
ftionc, additis  «qualibus  erit  quoque  ldei  feda 
per  medium  . Vndc operit  perpendicularis,  vt- 
pote  a medio  arcus  de.  Se  ideo  ldei  duda  . Patet 
autem,  quod  etiam  ad,  Se  ce  funt  diulf*  bifariam, 

8e  ad  angulo*  redos  cx  Coroll.6.  pr0p.a7.libj. 
Elecn.  Vnde  erunt  applicata?  orthogonales . 

Quod  verb  vq  fit  maxima  patet.  Nam  CA,*  de 
punda  «qualiter  dillant  a centro  , vtpotc  panda 
quoqj  peripheri«,ergo  pundu  * v mediu  tnter 
iila  , & extimum  circulo , erit  maximi  remotum, 

* de  pundis  u.&ev  contrarium  djcas  . 

Quod  autem  pundu  medium  V ,&  Q,fic  maximi 
remotum,  patet. Nam  circulus  per  eorum  extrema 
cludus  non  fccat  Eliipfim , fed  comprehendit,  * 
tangit  in  v,&  vndc  omnes  alij  circuli  eo  mi- 
nores fecabunt , quare  ad  punda  f^dionum  du- 
d*  femper  minores  eruoc  radio  vq* circuli  tan- 
genti* , vt  lunt  OD,  & oa  , 


IS  XXIV. 

PROBL.  V;  PROPOS.  XXXIV. 

In  Ellipfi  diametros  coniugatas  aquales  % 
\ tnuemre . ^ 

•»  . 

REpcrtis  axibus  cd,*  ba  comungantur  eorum 
extrema  redis  ac,*  cb  ; ficut,  & ad  , * di 
4 in  fig.J.  qur  diuidantur  bifariam,*  per  ea  punda 
fed*  tranfeat  ch  ,ef  . Dico  baj  lineat  tjfe  diame- 
trot  Conlungatas,  & aq nates  . 

* Nam,  quod  fint  «quales  patet ; Quoniain 
. triaguliscci,*ciFob  comuns  latus  ci.&pqua- 
lia  crura  cc,  & CP,  & angulos  apud  c «quales, vt- 
pote  rcdangulorum  quoque  aic,  & ctb  crus  1 b, 
& 1 a «quale,*  ic  commune  hubeqtium  erunt  ex 
aa.lib.l.  Elem.  «quales  anguli  pic,*  KiC, quare 
• cu  angulos  «quales  coprehedat  lx,*  ip  diametri, 
f qualiter  remoucbutur  ab  axc,&  ideo  erue  a-qua- 
les.Nam  fi  tales  no  funt,fic  minor  if,Se  produca- 
tur, vt  fit  «qualis  1 k,  ducatur  arcus  px,*fub- 
tenfapk  , quia  ergo  angulus  P1C  equatur  angulo 
clxentfinusPL  «qualis  finui  lk i led  pl  eft  ap- 
plicata, & ad  eundem  angulum  rcdum,cum  p fit 
in  ambitu  ellipfis,  ergo  etiam  kl,  quare  x erit 
etiam  pundum  EUipfis,  non  ergo  terminabit  ic 
in  Eliipfim  in  f infra  x ; quare  non  erit  minor , 
quam  ix,  * ideo,  nec  minor,  quini  ip  . 


Quod  verb  fint  diametri  coniugate  patet}Nam 
ob  «qualia  triangula  c 1 a , Se  bi d bafes  ac  , * o* 
«quantur,*  funt  parallelg : quare  etiam  medieta- 
tes . Cum  ergo  bc,*  ad,  coniungant  «quales,  * 
parallelas,*  ipf^ parallelae  funt,(unt  autem  ac, 
&c  c «quales  ex  effedione  ficut  cp,  &fb;  Ergo 
etiam  bu,&  HD.nccnoo  ed,& EA.Vndc  cum  blfle* 
cento  c,  & ca  &bh  , h o,fic  bf,fc,  & ae,fo  paral- 
lelas, & «quales, ke,&  pm  eruat  diametri . 

THEOR.  Y.  PROPOS.  XXXV. 

Applicatarum  ad  diametros  coniugas  aqua- 
les quadrata  funt  aqualia  rcttangults  cx 
diametri  portionibus , 

Sit  diameter  coniugata  in  fig.i.BC  f qualis  alce* 
ri  ad.  Dico  quadratum  epplicau  cs  cfie  ae- 
quale ccdangulo  bn,*nc  . 

Probatu  r bl,*  lc  redangulum,  feu  quadratum 
«quatur  quadrato  applicat«  la,  quf  eft  dimidium 
alterius  diametri,  fed  vt  redangulum  bl,&  Lc  ad 
redangulum  bn,*  nccx  5.  huius,itaeft quadra- 
tum la  ad  quadratum cnj*  ideo  permuiamctotVt  re- 
dangulum bl,*  LC  ad  quadrature  la,Qc  bn,  & nc 
redangulum  ad  quadratum  wn,  fed  redangulum 


DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 

tu  lc , vt  dixi  squatur  quadrato  la  . Ergo  etiam 

rcdangulum  BN,  & kc  squabitur  quadrato cM  ex  THEOR.  I.  PRi 
ixlib.y.elem. 

P R O B.  VI.  p R O P O S.  XXXVI.  ji  bin*  Hwnbot*. 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXXVIIf. 


* Data  diametro  coni  agat  a alteri  in  Para- 
bola applicatas  ponere  y(y  i dato  punfio 
. ‘ in  ea  diametrum  ducere , 

« • . * 

It  data  diameter  aliqua  coniungata.vt  oc,cui 
vj  applicatas  oporteat  ponere  : Ducatur  ipfi 

• CD  pirallch  diameter  ab,  & altera squidifias  tffie 
ia  pando  t,quo  fecat  Parabolam  ab  a ducatur  ae 

^ dico  effc  applicatam  diametro  c . 

* , Patet  quiaobzquidiftantiamdiametroru  ab,& 

ef  a cd  erunt  squales 


Si  hin  te  Hyperbolay  fat  Elhpfesy  aquale: 
habeant  Parametros  axijus  tranfuerfts 
aqualibus  applicatas  , aquales  erunt * 
inuicem . 

Sint  bina?  Hjrperbol*  , vel  blnz  Eliipfes  fa,8c 
»7,  quarum  squales  fint  diametri  tranfuerfs 
14»  Se  8e  parametri  eundem  angulum  cum  dia- 
metro facientes.  Se  squales  inuicem  ca,  fic  14« 
Dico  Hyperbolas,  vel  Eilipfcs  cfle  inuicem  f qua- 
les. 


C ap,  & p*  , vt  patet  , 

Sic  deinde  affignatum 
Tl^-V  pudu  a, iqtio  oporteat 

!\  diametrum  ducerejdu- 

W j ' da  ab  eo  pundo  qua- 

/ -^T"  ^ \ uis  ae  , Se  ei  parallela 

fl  j ’ bf  , diuidantur  bifa- 

riam in  *> , Se  p,&du« 
catar  diameter  nc  perp,D>  cui  ponatur  squ  di- 
ftans  AB.qup  ex  prop.27.  huius  diameter  erit. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XXXVII. 


Diametrum  coniupatam  in  Parabola , CP* 


axem  tnuentre . 


DEtur  Parabola  abc  , Se  dus  parallels  qux- 
cumque  ducantur  ac,  & de  ; diuidanturque 
per  medium,  & ducatur  hib»&  hsc  erit  dia- 
meter quxeumque  ex  defin.i  l.h. 

Deinde  huic  bh  perpendicularis  ducatur  fc  a 
pundo  C , diuidaturq; 
T bifariam  in  k , & l k 

r Ji-**  erit  axis . 

^ \ Nam  quod  fic  diame- 

tcr  pat«  » «o  ^uod  fit 
W ' parallela  diametro  b r, 


rc,  vtpote  bifariam  di- 
uifs  incidit  ad  angulos 
re&os,  qood  fic  xquidiftans  Ipfi  bi. 


3P05.  XXXVII.  Probatur.  Nam  fumantur  squalet  diametro- 

rum  portiones  ad  libitum,  vt  db,  Se  $,  d,  ex  qui- 
bus  ducantur  applicatx  fd  , Se  6,  7.  demonftrabi- 
m in  Parabola  , CP*  tur  enim  has  futuras  (quales, 5r  pari  ratione  fi  alie; 

U0nlre  m & alif  portiones  fumantur  diametrorum  , d qul- 

1 . bus  applicate  ducantur, femper  ollcndctur  eas  elfe 

tum  in  vna,  cum  in  altera  squales,  ergo  fediones 
Se  dus  parallels  qus-  ipfs  (quales  erunt , cum  fuperpofitx,  quod  vult 
u,  &de;  diuidanturque  definitio  ly.h.  vt  conucnirentappjicatx  applica* 
hib,&  hsc  erit  dia-  * tis,ita,&  fediones  fediombus. 

1.1  l.h.  Oftenditur  vero  afTumntum  , nempern,  8e  6. 7. 

idicularis  ducatur  fC  a futuras  squales.  Nam  ex  8.h.Cor.i.  vt  e£  ba 

pun&oc,  diuidaturq;  tranfuerfa  diameter  ad  ac  parametrum , ita  eft 

bifariam  in  k , & 1 k d*  quadratu  ad  rcdangulum  ad,  db  . Item  in  alia 

erit  axis.  fcdione.vt  eft  2 j trafuerfa diameter  ad »4  para. 

Nam  quod  fit  diame-  metru.ita  eft  quadratu  applicatx  6 7 ad  redigulfi 

ter  patet  , eo  quod  fic  ex  0a,8r  3 6 effedum j fed  vt  eft  ab  ade*  , ita  eft 

parallela  diametro  b r , B j ad  » 4 ob  caru  squalitate  ex  Thefi.  Ergo.vt  eft 

quod  autem  fit  axis  redangulum  ad,  & db  ad  redangulum  a 6,  Se  6 $ 

confiat  j quia  applicatx  ita  eft  quadratum  df  ad  quadratum  6 7:  fed  redan- 

fc,  vtpote  bifariam  di-  §u,a  ^unc  *qualia  ob  squalia  latera  ad  ad  6 2 , & 

uifs  incidit  ad  angulos  hd  ad  6 J ex  Thefi  ob  (quales  axes  tranfuerfas. 

ans  Ipfi  Bl . Ergo,&  quadrata  erunt  (qualia  ex  fd,&  6 7 : qua- 

re, & latera  eorum  df,  &r  6 7 erunt  xqualia . 


EXPENSIO  VIII. 

’ • , * * * 

De  [cilionum  squalitate. 

*■  \ Nteqnam  perueniaraus  ad  fedionum  deftftip- 
tiones  explicandas  vi fnmefi  traditionem 
generalem,  qur  omnibus  fedlonlbus  conuenit 
expedire,  8e  fimul  quoque  eas  comparare  , vt  fda- 
mus,  qus  deferiptio  alteri  deferuire  p olfit,  8c  qus 
non  poffic . 


THEOR.  II.  PROPOS.  XXXIX. 

Si  fint  bina  parabola  , qua  parametros  ae- 
quales habeant , w m aqualibus  anyu- 
lis  ad  diametros  applicatas  Parabola 
erunt  inuicem  aquales . 

Sint  Parabol(  bf,&  j 7.  Dico,quod  fi  parametri 
bc»  & j 4 fint  squales,  Se  in  cquali  angulo  ap- 
plicats , Parabolas  ruturas  equales  . 

Sumantur  (quales  diametrorum  portiones  ad 
libitum  bd,  & 5 6 , a quibus  applicacp  ducantur 
Pf  » & 6 7 , probabitur  de  ifiis,  ficut,  & de  omni- 
bus aiijs , quod  fint  inuicem  equales . Vndc  ne- 
ccfle  erit , quod  linea  parabolica  per  eadem  pun- 

da 
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Ai  In  vtraque  tranfest . E*  Theor.r.  exp.B.coa- 
fh«c  quadratum  fd  , eflef quale  rc&anguio  diame- 
tro intercepta  db  , Se  parametro  conteiuo  . 


Re&in£u'a  autem,  tum  mias,  tum  alterius 
psTabot?  fun  aqualia  ob  (qualem  parametrum  bc, 
Be  j 4 , Se  squalem  interceptam  bd,  & j 6 ex  con- 
flru&ione.  Ergo,  Se  quadrata  equaiiaj  nempe 
quadrarum  ex  f*  quadrato  «*  tf  7 j quare  , fic 
ipforum  latera  erunt  cqualia  ro  » Se  6 7 , & hinc 
Parabole  ipfe  erunt  (qualis,  cum  fuper  politf , vt 
patet  . vt  conuenirsm  applicate  applicatis, ita,  & 
parabclf  parabolis,  que  per  extrema  applicatarum 
ducerentur,  vt  vult  dcf.15.lu 

THEOR.  III.  PROPOS.  XL. 

Hyperboli  ese  fcBioms , qua  fiunt  in  duo- 
bus conis  ad  verticem  , tjuorum  bafet 
paralie  Ise,  ab  eodem  plano , habent  sexua- 
lem tranfuerfam  diametrum , &•  sequi  - 
dtSlantem  , &"  eandem  parametrum  . • 

Sit  conus  lhm  politus  ad  verticem  alteri  ahi, 
tranfeatque  per  vtrofque  idem  planum  Okfc* 
quod  faciat  in  eo  fcdiones  Hyperbolicaa  ozn.Sc 
FGC  , fintque  conorum  bafes  inuicem  parallele  I 
oempe  lnmo,  & acbf,  dico  has  Hyperbolas  ha- 
bere pandem  tranfuerfam  diametrum  c.z,  Se  equa* 
lem  parametrum  , Se  (quidiflantem  alteri  para- 
metro,  & inuicem  fe&iones  e (Te  (quales  . 

Probatur.  Nam  triangula  acd,  8e  gmr  fune 
pquiangula,  cum  fint  ad  verticem, & inter  paral- 
lela lm,  Bc  ab  ficut,  & triangula  dzb,  Se  lzr  . Vn- 
de obtinebunt  latera  proportionalia,  Se  propter 
hoc  eam  proportionem  , quam  dicet  bd  ad  dz  , 
eandem  dicent  lr  ad  rz  , Se  in  alijs  triangulis 
Wc,Be  acd  eam  proportionem, qua  dicit  ad  ad  Dc 
eidem  quog;  dicet  m».  ad  & e . Quare  ex  cis  pote- 
ris componere  re» 
&angulum  acci- 
piendo  duas  ante- 
cedentes pro  vno 
parallelogrammo  , 
Se  duas  fequentet 
pro  alio,  vt  ex  pro- 
pof.  as.  lib.tf.  Eucl. 
colligiturjlgltur  ex 
bd,  Se  ad  antecede- 
tibus  componatur 
rc&angulum  dicet 
.3  eam  proportionem 
ad  re&angulum  c6- 
pofitum  ex  dz  , 8c 
bc  confequentibus  ,quam  re&angulum  compofi- 
tumex  mu  > Se  R-L  antecedentibus  ad  re&angu- 
lum ex  confequentibus  rz  , 8f  Rc  quemadmodum 
hic  vides  *■ 


AT  V s xxrv. 

Crus  8D  ad  rz  eftvt  ad  ad  dc 

Sic  rl  ad  RZ  vc  rm  ad  ct. 

Ergo , vt  compotitum  ad  compotitum  • 

BD  8c  AP  DZ  & DG 

Sic  rl,  & rm  erit  ad  rz,  Se  cl 

Progr.*.  Sed  re&ragulumex  aD,ds  ctl  arquale 
quadrato  ex  applicata  ‘D,8r  rc&angulum  ex  mr,& 
r.l  quadrato  applicar?  RO  Ergo  quadratum  RO 
habet  eam  proportionem  ipfam  ad  re&angulum  * 

ex  ci.Jr  kz,  quam  quadratum  rD  habet  ad  rt&an- 
gulum  ex  oz  , & Dc  . 

Progr.  J.  Sed  horum  quadratorum  ad  h(C  Tt- 
fhngula  proportio  ctl  illa, qui  habet  ad  diimetru 
tranfuerfam  zo  parameter  pc  » ergo  erit  eadem 
proportio  prorfus  parametri  Vz  ad  tranfuerfam 
diametrum  cz,  ac  ad  eandem  diametrum  cz  para- 
metri pc  , tiquidem  huius  parametri  PoeftcxS. 
h.Cor.s.  cade  quam  habet  quadratum  fD  ad  rc&a- 
gulum  zo,&r  do,  quar  probata  ctl  eadem  cum  illa, 
quatn  potEdet  quadratura  OR-  ad  re&angulum  or, 
Se  RZ,  que  eit  rurfuS  eX  prop.  8.  h.Cor.a.  eadem, 
quam  habet  parameter  vz  ad  diametrum  tranfuer- 
fam zo . 

Cum  itaq;  eide  diametro  trafuerf(  zc  cande  di- 
cant proportionem  parameter,  pr. , Se  vz  ex  7. 
Iib.y.  Eucl.  erunt  aquale*  parametri.  Paralleli 
quoque  fune  ob  parallelas  or.  Se  FD;  cui  paramc- 
tri  cquidiftant;  tiquidem  funt  parallclf ; quiafunt 
in  batibus  parallelis  lnmo  , &acbf;  Et  cis  para- 
metri 9 qui  diti  a nt , quod  fmt  contigue  diametri, 
vc  habetur  ex  prop.b’.  huius  . 

Probatur  autem, quod  vna  fc&io  alteri  lic  ea- 
dem ex  prfe.  quia  habent  parametros  (quales  in 
(qualibus  angulis, vtpote  perpendiculares  diame- 
tro ro.  Se  diametrum  tranfuerfam  eandem  • 

CORO  L LAR  I V M. 


COiligitur  hinc  oppofitarum  Hypcrbolarum 
idem  etfc  commune  centrum,  & communes 
omnes  tranfuerfas  diametros , axem  quoque  com*  » 
munem  , communcfque  vmbclicos  , quia  erit  adif 
axem  tranfuerfam  fa&um  re&angulum  , (vt  do- 
cuimus prop.aa.h.)  cqualc  quarte  parti  rectmgu- 
lo  fub  axe  tranfueria,  8e  parametro  concluti,  tum 
vnius , tum  alterius  fc&ionis  • R - 

EXPENSIO  IX. 

De  parallelis  ad  diametrum  fettionis  d 
vertice  coniduttis. 

PA rabola diametro  nul'a  poteft  cfle  parallela 
du&a  a vertice  coni , quia  incidit  in  ipfam 
tuperfiaem  coni . Vnde  cum  non  fecet  batim  , 
nec  re&angulum  a fegmentis  diametri  batis  fa- 
&ufh  cius  quadrato  comparari  potcil  . t t 

Quari  portione  cruris  trianguli  per  axem,  Sc 
diametro  parabolico  re&angulum  conftitutum^e- 
&angulo  fcgmentorum,qu(  diameter  parabolicus 
facit  in  diametro  bafis  trianguli  per  axem , com- 
parabimus* 


THEOR. 
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THEOR.  I.  PROPOS.  XLI. 

Re Uangulum  ex  bafis  portionibus  eft  ad  re- 
{langulam  ex  diametro, et  intercepta  inter 
verticet*ni,&  vertice ftUtonu  tr/anguli 
fer  axem,  vi  Parameier  ad  ea  interceptam. 

Sit  Conm  « ac  idem  In  etraque  Agurt,  in  <juo 
parabola  cdv  , cuius  diameter  bd>  Be  applica- 
ta ef*  intercepta  portio  cruris  trianguli  pe  ratem 
ad,  Be  parametcr  di  . Dico, quod  reflargulume» 
e ec  cH  ad  rcQangulum  ex  ed,<$*  da,  W di  di 

DA. 

Quadrato  ex  fi  applicat* , ideo  redangulo  be, 
Be  ec  ex  f . huius  e (i  *quale  redangulum  ex  ed, 
Be  di,  8?  ideo  ex  prop.  a a.  EI.  lib.  tf.  Cor.  quadra- 
tum DQ^ex  ed  prima  erit  ad  quadratum  ex  E» 
fecunda , vt  ed  prima  ad  tertiam  proportionalem 
DI  . 


mmm 


THEOR.  II.  PROPOS.  XLII. 

Si  Conus  per  axem  fetius  fu,  Gr  ei  tnan-l 
gulari  [ecltam  fit  normalis  Elhpjis  , vel 
Hyperbola , ejuarum  diametro  alia  fu 
parallela  i vertice  coni,  quadratum  huius 
parallela  eft  aft  reliangulu  ex  imerceptis 
hafis  partibus  faliu,vt  trafuerfadiametri 
portio  intercepta  ad  parametrii  contigua. 

Sit  Conus  Atc  fedus  triangulo  arc  per  axem, 
fitque  fedio  Hyperbolica , vel  Elliptica  cdk 
normalis  ipfi  plano  triangulari,  cuius  diametro 
voduda  fit  parallela  AS.  Dico,  quod  fi  fiat  qua- 
dratum ex  ipfa  as  habebit  eam  proportionem  ad 
redangulum  ex  diametri  bafeos  portionibus  in- 
terceptis Sc,  Be  St  in  hyperbola  nc  ,8r  sc  in  Ellipfi, 
vt  fd  diameter  tranfuerfaad  paramecium  di  . 

F 


Sed  redangulum  cxed,  Be  ad  dicit  cam  pro- 
portionem ad  red angulum  ex  ad,  & DI,  quam 
ad  di  oh  eandem  altitudinem  ad.  Ergo  quadra- 
tum DC^exDE  dicit  eam  proportione  ad  quadratum 
tf  t vel  redangulum  el  «quale  be  ,8e  ecj  quam 
aDe  redangulum  ad  ida  redangulum,  quod  fint» 
Vt  ed  ad  Dt  ex  (tf.lib.f . Ergo  permutando  quadra- 
tum ex  df  erit  ad  ade  redangulum  ctufdem  bafis 
de,  vt  redangulum  be,  ec  ad  redangulum  ex  da» 

^|8hm»vt  quadratum  ex  ed  ad  redangulum  ex 
AD,  Be  d e i i ta  eft  idem  redangulum  ex  ad,  8e  de 
t«|pidfatiim  ak  ex  da  ob  eandem  altitudinem 

atfc&AD . 

Ife^daogolum  itaque  ex  bc,&ec  erit  ad  redan- 
gulum  da,&  di  ex  ltf.lib.j.vt  adde  redangulum 
ad  ar  quadratu  ex  ad,  Be  ftrmuiando  Redagulu  ex 
Bi,  & Ec  erit  ad  redangulum  ad,  Sc  de,  vt  ad,  Be 
Di  redangulum  ad  da  quadratum  , idcli  ob  ean* 
dem  altitudinem,  vt  i d ad  ad  . 

COROLLA  RIVM. 

COlligitutclfeqaoque  proportionem  bc  qua- 
drati ad  ca,  & b a redangulum  , vt  Di  ad 
da  . Quoniam  rcdjmguli  be  , & ec  proportio  a4 
redangulum  da,  & de  eft  compofita  ex  propor- 
tione be  , ideft  DPad  DA,eademque  ob  triangulo-’ 
rnrofimilitadinem  ex4.l1b.tf.  cb  adea,  & ex  pro- 
portione *c ad  de,  ideft  cb  ad  ba; quare  rurfu* 
componendo  redangulum  cb,&  ca  , ideft  qua- 
dratam cb  erit  ad  redangulum  ca,  ba  , vt  10  ad 

9A  • 


Prxaffumpt.  Aduertendum  eft  Quadratum  ap- 
plicate eo  ex  js.lib.j.  Elem.  eife  «quale  quadran- 
gulo cx  Tegmentis  diametri  conici  bH,  Be  ec  , Et 
tranfuerfam  diametrum  fd  efle  ad  Parametrum  di 
ficut  redangulum  fe,ed  ad  quadratujEH  applicatp 
ex  prop. 8. h.  Cor.*.  Tandem  confiderande  funt 
line*  in  fe&iooibus  , qu*  proportionem  dicunt. 
Nam  vt  fe  ad  eb  ita  AS  ad  saob  parallelas  as  , & fe 
in  triangulo  bfb,&  bascx  4.  l b.tf.  Deinde  vt  ed 
, adfic,ita  as  ad  scob  parallelas  as,  Sr  de  in  trian- 
gulis asc»&  ced» in  Ellipfi  ad  verticem . 

Quare  poterimus  conficere  duo  redangula  ex 
iftis proportionibus  compofita,  vt  vides. 


fe 

ad 


Vt-  AS 

•d 


DE,  Vt  AS 

ad  ad 


EB  SB  [EC  CS 

Ergo  compoficum  erit , vt  compofitum  . 

FE  flr  DE  AS,  & AS 

ad  ad 

EB  Be  bc  Sb,  Be  CS 

Affuinendo  fimul  fundameata , qu*  non  refe- 
runtur fe,  Be  de,  Be  comparando  ad  Tuos  terminos 
fimul , qu*  proportio  erit  eadem , qu*  as  ad  as 
Tuos  terminos  coliata  quo  fuppelico. 

Probatur , Redangulum  cx  ef,  & EDeft  ad  re- 
dangulum eb,  & ec,  vt  quadratum  cx  as  ad  redan- 
gulum  cx  bs,&sc.  Sed  redanguIumFE,  Be  ed  ad 
quadratum  Hi,  hoc  eft  ad  redangulum  aquale  ex 
prop  lib. j.  £lem.  Ce.eb refertur,  vt  diameter 

tranfuerfa  ad  parametrura  fd  ex  Cor.prop.8.  hu- 
ius,. Ergo  quadratum  as  erit  ad  redangulum  bs, 
& sc,  Vt  diameter  tranfuerfa  fd  ad  parametrum 
id. 

EX- 
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EXPENSIO  X. 

De  Ajymptoto  Hyperholtrmt  proprietate . 

TRiangulum  quoddam  ambit  Hyperboiam » 
cuius  latera  lingularem  ipfi  analogiam  pof- 
fident,  eftque  formatum  a duorum  planorum  co- 
num tangentium  interfcftione,Quam  cum  Hyper* 
bolar  plano  extra  conum  extento  efficiunt , nec 
huius  trianguli  inutilis  contemplatio,  vtea,qu£ 
defcriptioni  byperbolarum  optimi  dcferuit . 

THEOR.  L PROP.  XUII. 

Sint  duo  plana,alterum,quod  conum  tangat, 
Alterum , quod  illum  jecet  in  contaftu , &• 
per  verticem  etiam  tranfeat , O*  huic 
fecatiti  Hyptrbola  fit  a quid  i flans  diame- 
ter tranfuerfa  Hyperbolica  d tangente 
plano  in  centro  fecabitur  . 

DVoscafus  hfc  propofitio  habet,  nam  planum 
contingens  conum  poteft  fecare  planum  per 
verticem  fecando  redanguli  , vel  non  re&an- 
gule  . 

Sit  ergo  primus  cafus , in  quo  planum  tangens 
fit  aDpq^,  quod  tangat  conum  bac  fecundum  li- 
neam ad;  cui  occurrat , fecetque  aliud  planum 
dudum  per  verticem  a,  quod  fit  apr,  in  ipfa  li- 
nea contadus  ad,  huic  plano  fad  yquidiftet  Hy- 
perbola  eqs  . Dico,  quod  eius  diameter  tranfuer/a 
xt  fecabitur  ab  boc  plano  tangente  dapq  in  centro  V. 


TRACTATvS  XXIV. 


Probatur . Nam  primo,  quot!  fecet  clarum  eft. 
Siquidem, fi  planum  blc  interminatum  per  vtrof- 
que  axes  ar  coni,  8e  t Vi  Hyperbolar  rcdangulum 
ad  eorum  plana  ducatur . Hoc  vtique  fecabitur  i 
plano  tangente  dapq^.  Ergo  etiam  fecabit  diame- 
trum Tvt  in  Ulo  plano  deferiptum:  juod  autem  i 
plano  tangente  DAPQ^fccecur  planum  dudum  per 
axes  blc  patet ; quia  planum  contingens  ad*q, 
occurret  vertici  coni  in  a,  & eius  axi , ergo  ne- 
cciTerio  fecabit  planum  per  eundem  verticem  du- 
dum  blc  ; in  quo  eft  vertex  etiam,  & axis  ra  . 

Quod  vero  pundum  v,  fit  centrum  in  quo  fe- 
cat  diametrum  Hy per bo licum  planum  contingens 
adq£. 

Probatur.  Nam  cum  planum  adq£  fit  redan- 


gule  ad  planum  per  verticem  dudum  «.ad  ex  hy- 
pothefi,  cui  etiam  eft  redangulum  planum  inter- 
minatum dudum  per  verticem  ; proptereaque 
plana h*c perpendicularia  plano  r. ad,  quare,  & 
eorum  communis  fedio  aP,  cui  etiam  plano  rad 
perpendiculare  eft  planum  coni  bafis  bfcd  . E'go 
ex  propof.itf. trad  as.  8t  eius  communis  fedio 
Rc  cum  interminato  blc  eft  perpedicuIaris;Qua-  . 
reexprop.7.trad.sa.  ap,&rc,  cum  fint  eidem 
plano  perpendiculares  erunt  parallela:  . Cum  ita- 
que a l crus  incidat  in  parallelas  a r,  & lt 
angulus  l Internus  angulo  baa  externo  crita:- 
qualis  ex  $o.  lib.i.  Eucl  Quare,  cum  fint  rc&an- 
. gula  bra,  & avl  triangula  erunt  quoque  limilia  . 
Nam  reliquus  angulus  reliquo  erit  arqualis  , ita 
dicendum  de  triangulo  aVs  , cuius  angulus  asV 
alterno  sar  eft  p qualts,&  hinc  eft  fimilis  criagulo 
rac;  Radius  autem  br  pquatur  rc  ex  cor.  pr.tl.h. 

Probatur  itaque  afTumptum  oftendendo  sv,& 
Vl  eidem  av  eandem  dicere  proportionem » 6c 
ideo  ex  7.  lib.y.Eucl.  clTe  inuiccm  pquales. 

Nam,  vt  br  ad  RA.itaeftob  fimilitudinem 
triangulorum  a V ad  VL.  Itemquam  proportione 
dicit  br, ideft  rc  ad  ra  eande  dicit  av  ad  vS.  Ergo 
IV,&  sV  ipfis  AV  eandem  dicit  proportione.quam 
er  ad  r a,  & propter  hoc  erunt  xquales;  quaderd 
V erit  centrum  Hyperboles  . * 

Sit  iam  fecundus  cafus , in  quo  planum  padov 
tangens  conum  fecundum  lineam  ad  non  fe  fecat 
cum  plano  fad  redangule  j dico  adhuc  v centrum 
efie  Hyperboles . 

Probatur.  Nam  trafta  MI  parallela  PV,  iatn 
clarum  eft  , quod  fecabitur  diameter  Hyperbo- 
licus  a plano Pvc,  quodtranfit  per  ar.  coni,  8e 
axe  tvl  hyperboles, quod  ver6  fe|fecet  cum  plano 
PVc  patet,  quia  in  p , 8e  a cum  illo  concurrit . 

, Quod  verb  v fit  centrum  demonftratur , qubd 
fint  aquales  sv,  Stvl  , eo  quia  eidem  AV  eandem 
dicant  proportionem. 

Siquidem  mr,  8c  ri  funt  aquales  , vt  probabf- 
inr : Sedob  parallelas  ar,  8f  lt  in  triangulo  lmi 
ita  fe  habet  mr  ad  ar  , vt  av  ad  VL  ob  fimilitudi- 
nem triangulorum  lav,  Sc  mra  , ve  infra  often- 
dam  4 Rurfus  eadem  Va  fe  habet  ad  vs,vc  ri, 
ideft  aqualis  MR,vt  oftendam,ad  ra  ob  fimilia  tri- 
angula avs.  Se  air  . Vnde  cum  eadem  va  eifdem 
sV,  8e  lv  eandem  dicat  proportionem  rm  ad  ra 
ipfe  sV,  &lv  erunt  inuicem  aquales  . 

Sunt  autem  fimilia  triangula  ari,  8e  sAV,qt tbd 
angulus  s internus  niger  fit  aqualis  angulo  sar 
externo  inter  parallelas  ra,lt,  8c  angulus  s Va  al- 
terno Val  fit  aqualis , ideft  angulo  ari  , 8e  hinc 
reliquus  reliquo.  Sic,&  triangula  lav,  8e  mra 
fune  fimilia  j quod  angulus  niger  l fit  aqua  1 is  an- 
gulo nigro  a ob  parallelas  ra,&  lt,  & angueus 
v ,&  r nigri  funt  aquales  ob  parallelas  mi,  & pv. 

Probatur  modo  mr  , & ri  fint  in  linea’Mi  se- 
bales portiones  . Nam  ex  propof.ij.Tra&.iy. 
ita  fe  habet  cr  ad  br  , vt  cp  ad  bp  • Q^amobrem 
etiam  permutando,  vt  cr  ader , ita  erit  br  ad  bp; 
Sed  in  triangulo  p ac,  vt  cr  ad  cp,  ita  ri  ad  pa 
ob  parallelas  pa,  & ri  , vt  ex  Coroll.  propol.4. 
\\b.6.  Eucl.  8e  vt  br  : ad  b*  ; ita  rm  ad  pa  , eo 
qubd  triangula  fint  ad  verticem  inter  parallelas 
pa,  & mr  i Ergo  eidem  pa  Jmear  ri,  & mr  eandem 
dicunt  proportionem,  quam  cr  ad  cb,  vel  quz  ea- 
dem br  ad  P»  ( quare  fune  equeles . 


THEOR. 
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THEOR.  II.  PROPOS.  XL1V. 

Si  planum  aliquod  contingat  conum , O-  il- 
lud duo  plana  fecent,aherum  triangulare 
durium  per  verticem  coni  in  ipfo  con- 
taflu  fccans  planum  contingens,  aliud 
Hyperhnltcum  aqutdislans  i trian- 
gulo 1 [cftto  hac  contingentis , <y  Hy- 
perholici  plani  accedet  femper  ad  Hy- 
perholcm,  fed  nunquam  eam  continget. 

Sit  aec conus » Sr  planum  contingens  aVM 3 Ia 
in  linea  Va,  fiuc  normaliter  ad  * V , fiue  non, 
quod  fccctur  a duobus  planis;  primum  dudum  fit 
per  verticem,  vt  tav  fecans  contingens  illud  Va- 
ms  in  linea  contadus  aV  ; aliud  zquidiflans  kms, 
jn  quo  Hyperbola  ni  a . Dico,  quod  fe&iohuius 
plani  Hyperbolici  cum  plano  contingente  aVms 
facit  fc&lonem  MS,cui  Hyperboles  crus  FRfem- 
per  accedet;  fed  aumquam  tanget , quantumlibct 
producantur  . 


* Probatur  primb,  quod  nunquam  tangat;  funt 
enim  plana  fecantia  triangulare  ta  v,Sr  Hyperbo* 
licum  kms  zquidiftantia  : Ergo  v a,  Sr  ms  fe&io- 
nes  ipforum  in  plano  contingente  avms  zquidi- 
ftabunt, quare  nunquam  conuonient : Sed  planum 
contingens  Vams  tangit  in  linea  a v folummodo; 
ergo  numquam  tanget  ms  fupcrficiem  coni  quan- 
tumlibet producantur,  & planum  contingens,  & 
conus  . Ergo  neque  tanget  Hyperbola  &-F,  quz  . 
in  fuperficie  coni  reperitur , 8r  idem  dicendum  de 
plano  ad  alteram  partem  contingente  r amk.vc  pa- 
tet. 

* Qubd  vero  fetn per  accedat  oftenditur. 
Quia  quaslibet  portio  circuli  Inter.duas  parallelas 
intercepta, nempe  vx  dudam  ad  concavum  V , Sr 
alteram  parallelam  os  Io  altera  figura  femper  ma- 
gis accedit  ad  contingentem  VS  , quo  maior  ell 
circulus  portiones  sr  parallelae  os  intercepte 
inter  peripberiam,  8e  tangentem  funt  femper  mi- 
nores, vcefl  minor  is,  quam  R»S  • 

Sed  quo  magis  conus  producitur, eo  magis  cir- 
culus bafis  Et  maior  , ergo  minor  erit  diflantia 
inter  contiagetem  vs,&  peripheria  vr  illius  inter 
plana  parallela  tav  , Se  kms  interdepta,  qualis  eft 
rs  ; diitancia  enim  fc&ionum  t v , & kr  femper 


erit  eadem  produ&is  planis  tav,  Sr  kms  parallelis 
fed  circuli  bafes  coni  femper  maiores  5 vnde , & 
diflantia  rs  femper  minor  . 

Dicentur  verofe&iosM  ,&r  mk  Afymptotl. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLV. 

Q]44  i vertice  ftfl  tonis  ad  vnam , [eu  aliam 
Afymptotum  refla  ducetur  tmea  paralle- 
la ordinatim  applicat 1 , hic  poterit  de- 
fcnbere  quadruum  aquale  quarte  parti 
feuri  contenti  d diametro  tranfuerfa , 
O*p.iramstro . 

Sint  eadem  fig  que  nrliisf&  ab  f vertice  Hyper- 
boles ducatur  fh,  vfque  ad  Afymptotum  MS, 

. vel  fg  vfq;  ad  Afymptotum  mk, Parallela  fe&ioni 
KS bafis  bk^c cum  plano  kms.  Sitque  fe&ionls 
parameter.  feu  corfficiens  latus  fd  . 

Dico  reda  Fr.,feu  fh  conftiturrc  quadratum  z- 
qualc  quarrz  pa rei  figurz,  qu am  con  ftituit  lf  dia- 
meter tranfuerfa  , Sr  par  amarer  fd  . 

ProgrcfT.  1.  Probatur.  Quadratum  conftltu- 
tum  ex  mf  eft  quarta  pars  quadrati  conftituti  ex 
lf  , cum  fic  latus  eius  fm  , dimidium  lateris  lf  . 
Ergo  etiam  quadratum  ex  fh  quarta  pars  re&an- 
guli  ex  LF  diametro,  tranfuerfa,  Sr  fd  Paramctro’. 

Progr.  a.  Probatur  confeq.  Nam  ficut  fe  ha- 
bet quadrarum  ex  lf  ad  rc&an^ulum  ex  lf  , Sr  fd 
ita  fe  gerit  quadratum  m f , vt  probabitur  in  3. 
progreff.  ad  fh  quadi  atum,  & fic  fe  debet  gerere 
quarta  pars  quadrati  fl  ad  quartam  partem  reda- 
guli  ex  lf,  8e  fdcx  18. 1 b.  v.  Elem.  Sed  Quadra- 
ex  fm  eft  quarta  pars  quadrati  ex  FL  deferipti , vt 
didum  eft . Ergo  etiam  quadratum  ex  fh  erit 
quarta  pars  redanguli  ex  lf  diametro  tranfperfa, 
&r  parametro  fd  deferipti  . 

Progreff.  3.  Remanet  itaque  probandum  qua- 
dratum mf  efle  ad  quadratum  hf  , vt  quadratum 
ex  lf  ad  rcdangulum  ex  lf,  Sr  fd  . Nam  cum  fiat 
fuper  cjmdcm  baftm  f L , erunt  vnum  ad 
aliud,  vt  altitudines  , nempe  altitudo  quadrati, 
quz  eft  lf  ad  jltitudfnem  redanguli,  quz  eft  fd, 
nempe, vt  diameter  trafuerfa  ad  parametrum : Sed 
exprop.q:.  huius,  vt  eft  diameter  tranfuerfa  ad 
parametrum  , ita  eft  quadratum  ex  AX  ad  re&an- 
gulum  cx  cx  ,&  xr,  vel  quod  ei  zqualc  ex  jt. 
lib.  3.  Eucl.  ad  quadratum  ex  xV  . Sed,  vc  qua- 
dratum ax  ad  quadratum  xv , tale  quoqce  ob 
fimilitudinem  cr. angulorum  xav  , & oms  , Sr  mfh 
reperitur  mo  quadrarum  ad  quadratum  os,&  qua- 
dratum fm  ad  quadratu  fh.  Ergo  ex  KS.I.f.el.  erit 
eadem  proportio  quadrati  fl  ad  rc&angulum  lf, 
Sr  fd  diametri  tranfueriz • ad  parametrum  primo 
G g g propo- 
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propofita,  ac  quadrati  fm  ad  quadratum  fh  . 

Quod  vero  triangula  fine  zquiangula  patet,qula 
ex  parallelis  consciuntur.  Nara  aX  »8e  mo  exi* 
(lentes  in  eodem  plano  funt  parallelae,  Cie  , & XV, 
Se  or  i ficut,  Se  va,  &SM  ; quia  efficiuntur  i pla- 
nis parallelis  at  V,  Se  mkS  fecantibus  planum  bac 
fecans  per  axem,  Se  planum  bctv  bafim  Coni , 8e 
planum  avms  contingens,  ?t  patet  pr.14.  Tr.as. 


COROLLARIVM . 

Uicltur  quadratura  mf  dimidiat  tranfuerfz  dia- 
Jfl  metri  ad  quadratum  FHeffe,  vt  diameter  lf 
ad  parametrum  FD;quia  ex  prog.j.  efl,  vt  quadra- 
tum ex  Lf  ad  reflangulum  ex  lf  diametro»  & fd 
parametro  . Hoc  autem  quadratum  ex  lf  efl  ad 
reflangulum  ex  lf  , & fd  ob  eandem  altirudincm 
FL  , vt  diameter  ad  parametrum  » vnde  etiam  talis 
erit  proportio  quadrati  mp  ad  quadratum  fh. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XLVI. 

Si  in  Hyperbola  applicata  producatur  vfqi 
ad  Ajymptotum  hinc , O*  tnde,  erit  re- 
B angulum  fattum  ex  vna  portione  intet 
figuram,  O*  Ajymptotum  intercepta , & 
ex  tota  reliqua  vfque  ad  Ajymptotum 
aquale  quarta  parti  figura  d tranfuerfa 
Dum/tro , O*  Parametro  compreheofa. 

Sit  Hyperbola  FAK  > cuius  afymptotl  cc.cz, 

, centrum  c,  cuius  contingens  verticem  vfque 
ad  Afymptotum  ah,  fitque  applicata  produfla  ex- 
tra feflionem  vfque  ad  Afymptotum  in  z,  &c. 
Dico,  quod  fi  fiat  reflangulum  ex  interclufa  inter 
feflionem,  Se  Afymorotum  Fc  pro  vno  latere,  Se 
ex  reliqua  Zf  pro  alio;  hoc  erit  zquale  quartr  par- 
ti figure,  qux  fub  tranfuerfa  diametro  ad  , Se  pa- 
rametro comprehendatur . 

Probatur  autem . Quia  quadratum  eXAH,vt 
ex  pr*ccdeno,c(l  «quale  quartz  parti  figurp  , quz 
ex  parametro,  Se  diametro  tranfuerfa  comprehen- 
ditur . Sed  huic  quadrato  efl  zquale  reflangulum 
ex  zf  , Se  fc.  ,ergo  hoc  reflangulum  e(l  zquale 
quartz  parti  figurz,  qtiz  a diametro  tranfuerfa, & 
parametro  concluditur . 

Sunt  autem  quadratum  ah,  Se  reflangulum  zf. 
Se  fc.  aqualia  , quod  eidem  ac  quadrato  eandem 
dicant  proportionem  • 

Nam  ex  prop.fl.Cor.a.h.vt  diameter  tranfuer- 
fa ad  parametrum  proportione  refpondet , fic  re- 
Aangulumex  db,&  »Aad  quadratum  ex  bf  pro- 
portionem dicit,  & eandem  proportionem  dicit 


quoque  ex  przced  Corolt.  quadratum  CA  ad  qua- 
dratum ah,  8e  ex  eadem  prop.  eius  progr.j.  qua- 
dratum cb  ad  quadratum  nc  . 


Debes  autem  antequam  progrediamur  aduer-- 
tere , reflangulum  db,&t  ba  effe  zquale  bxd  gno- 
moni , & reflangulum  zf , «r  fc,  gnomoni , quid 
remaneret  ablato  quadrato  FB  a quadrato  c.B,vt  ex 
fe  patet . Aufer  ergo  du^nroporrionalia  in  eadem 
proportione  nimirti  reflagulu  db,&-  ba  i quadrato 
bcd.  aut  gnomon  Bto  zquale  illi  re  flangulo  , Se 
remanebit  quadratum  cx  ex  ca.  Aufer  quoque 
quadratum  bf  i quadraro  ac,  Se  remanebit  gno- 
mon zqualxrefl  angulo  ex  zf  , 3tfg  »que  etiam 
vtpote  refi  lua  rerum  dicentium  eandem  propor- 
tionem, ac  fua  tota,  in  qinbus  erant ; erunt  ex  1». 
prop.Hb  y.Elem  In  eadrm  proportione . Erirque 
ex  ac  quadratum  refiduum  In  ea  rroportione  ad 
reflangulum  zf  , fc  , quam  totum  »c  quadra- 
tum ad  totum  quadratum  Bc.qup  efl  illa  ipfa.quam 
habebat  quadratum  ac  ad  ah  quadrarum.  Quam- 
obrem  ca  quadratu  ad  quadratum  ah  eandem  nro- 
guluportione  dicit,  qua  idc  CA  quadratu  ad  refla* 
ZF,  Se  fc  , itaque  erunt  zqualia  reflangulum  ZF  , 
8f  fc  , & quadratum  ah  ex  7 lib.f . Elcm  Vnde 
hoc  rcflangulum  zf,  & Fc  quartz  parti  figurz, 
ex  diametro  tranfuerfa  , Se  Parametro  xqu  abitu  r, 
ficut  ex  przc.prop.  zquatur  ei  quadrarum  > h . Ee 
idem  probabitilr  de  reflangulo  r.x  , Se  kz  . cum 
militet  eadem  ratio*cura  zquentur  kz,  &rfo. 

COROLLARIVM. 

QV are  colligas  velim  omnia  reflangula  ex  zf, 
_ Sefa  0 Se  ilijs  parallcbs  , vt  m n,  Se  n e 
effe  «qualia  tum  inter  fe,  tutn  quadrato  ah,  vt  pa- 
tet, cum  fingula  fiat  «qualia  quadrato  ah. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLVII. 

Data  cuiufcumrjue  Hyperbola  / ifymptotos 
tnutmre  dato  centro , 0 Parametro 
contigua . 

Eftangulo  dV  Parametro  , Se  da  tranf. 
l\  uerfa  diametro  reperiatur  quadratum  (quale 
ex  propof.  14.  lib.z.  Eucl.  Se  huius  quadrati  dimi- 
dium latus  a vertice  figurz  a fuper  parametrum 
meofuratum dabit  punflum  ah, per  quod  a centro 
c tranfibit  Afymptocus  cg,&  fic  produfla  in  aliam 
partem  ,qu(fit  etiam  zqualis  ipfi  ah  dabit  aliud 
punflum,  per  quod  a centro  c Afymptocus  tran- 
fibitez. 

Probatur  autem  ex  prop.47.Quia  ah  linez  per 
quam  a centro  tranfit  Afymptocus  fubtendic  qua- 
dratum zquale  parti  quartp  reflanguli  i parame- 
tro» & diametro  tranfuerfa  comprcbcnfi  . Sed 

hoc 
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DE  SECTIONIBVS  CONICIS. 

hoc  quadratum  ex  ah,  vel  ei  «quali  ad  alteram 
partem,  vtpote  ex  dimidio  eius  latere  eft  quarta 
parsquadrari,  quod  fecimus,  fquale  dido  ex  dia- 
metro craulucrfa,  Be  parametro  redangulo;  Ergo 
etiam  huius  redanguli  quarta  pars  erit,  8c  conlc- 
ouentcrerit  linea,  per  cuius  extremum  i vertice 
fed  oms  i centro  tranfibit  Alyraptotus  , quod 
facere  oportebat. 

EXPENSIO  VII. 


De  Unus  in  feflionibus , vtcumque  duflis 
applicatas,  feu  parallelas  fe  eant  ibus . 

NOs  hanc  dodrinam  faciliter  trademus,  cum 
al>j,non  mfi  poft  multas  przuias  propofi- 
ciones,  a quibus  dependet,  tradant,  & non  de  om- 
nibus fimul , fed  de  lingulis  • vt  videre  eft  apud 
Ambroiium  Vincentium  virum  in  Mathematicis 
admirabilem  , in  quo  quadam  etiam  defumemus 
in  fequentibus . 

THEOR.  I.  PROP.  XLVIII. 
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* Si  in  (c Bione  Ctnica  qualibet,  quacumq, 
dufla  fecet  duas  parallelas  in  ipfa  Je^ 
fltone  %reflangulum  ex  figmentis  illius 
interceptis  ab  vna  erit  ad  rtfl  angulum 
t ex  interceptis  ab  alia  fegmentis , vt  re- 
flantium ex  fegmentis  vntus  ad  reflan - 
gulum  ex  fegmentis  alterius  parallela- 
rum. 

It  conus  abc  , Be  triangulum  lkc  a vertice 
^ defendens  ; at  non  per  axem,  Be  In  fedione 
tos  faciat  fedionem  mo,  fintque  fediones  ef- 
fcdf  a circulis  parallelis  In  illa  parallele  iQj 
Be  ts  . Dico  rcdangulum  mv,vo  linee  om  fecantis 
conicam  figuram  in  o , &r  m efle  ad  redangulum 
m i »io, vt  redangulum  TV,VS  ad  redangulum  ej» 

Probatur  . Re. 
dangulum  l V , 8r 
vic  ex  propof 
lib.j.Eucl.  eft  «- 
quale  redangulo 
tv,  & vs  ob  eun- 
dem circulum , in 
quo  fe  interfecat ; 
Be  eadem  ratione 
Pt  ,8r  ID  aequatur 
redangulo  ei  , & 
jqj  Sed  vt  Pl  ad 
LV;  fic  eft  im  ad 
Vm  , ob  parajle- 
lifmum  in  trian* 
gulo  eodem  i mp, 
Be  vt  id  ad  Vx,  fic 
Oi  ad  voob  paral- 
lelas in  triangulo 
«ode  xov,ergo  fi  coponatur  proportiones, Be  fiant 
redangula,  ita  erit  rcdangulum  expi,  & id  ad 
redangulum  LVl,  Be  vx,  vt  im,  & oi  rcdangulum 
ad  rcdaogulum  cx  b\y,8e  vo,  vt  hic  vides . 


X «^parallelarum. 


Quare  etiam  rcdangulum  ei,&  ic^eMt  ad  re- 
dangulum Tv,  Be  vs  , vt  rcdangulum  mi  , Be  OI 
ad  redangulum  mv  ,8e  vo , quod  erat  probandum* 
Quod  vero  fed  io  V.g.  m ros  parabole » 8e  mo  fe- 
dio  in  ea,  Be  1 itus  trianguli  vc  conueniant  in  m 
patet.  Nam  cum  fit  planum  ToS  parabolf,  cruri 
ac  parallelum  non  erit  parallelum  cruri  cm  . Vn- 
de  conveniet,  cum  co  crure  cm  ; fed  illud  eft  in 
fupcrficie  com  . Ergo  conuemet  cum  eo  in  fuper- 
ficiecom  . Sed  punda  plani  parabotici  in  fuper- 
ficic  coni  funt  ipfa  linea  fiexa  parabola . Ergo  ipfa 
in  m incidet;fed 
fed  io  Moeft  in 
plano  paraboly, 
& in  plano  tria- 
gulUcu  fit  eoru 
commums  fe- 
dio  . Ergo  ibi 
debebit  cite  vbl 
planum  parabo. 
1«  cruris  trian- 
guli coniungu- 
turin  m feibeet 
in  ipfa  flexa  BO* 
tm  . 

In  Ellipfi  pa- 
tet; quia  fifecat 
latera  trianguli  cba  per  axem ; tanto  magis,  8e  re- 
liquorum triangulorum  minorum  intra  conum 
dudorum  . In  Hypcrbola  Cm  crus  poteft  non 
conucnire  cum  fedionis  SOtm  plano,  fed  neque 
fecabic  Hypcrbolam  altero  extremo  m ; quod  re- 
quiritur in  propof.  Siquidem  fi  fedioo.M  conue- 
nirct  cum  Hyperbola  etiam  contra  Thefim  cum 
mc  conueniret  j quia  totius  trianguli  xCL,  cuius 
fcdio  eft,  Be  plani  Hyperbolici,  tantum  crura,  vt- 
pote fediones  fupcrficiei  conicy  in  fuperficie  co- 
nica funt.  Nota  vero,  quod  fcdio  om  poteft 
etiam  fccareaxcm,  vt  dedimus  exemplum  io  Hy- 
perboia. 
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4io  TRACTA 

THEOR.  II.  PROPOS.  XLIX. 

Si  iu£  paralleLc  duas  alias  parallelas  in 
qualibet  conica  / tflionc  interfecent 
erunt  rcflangul a ftgmenlorum  propor- 
tionalia . 


Sit  Parabola»  vel  Hy pcrbola,  vel  Etlipfis  TadL 
parallelf  io  ea  xl,  5r  ab  alias  parjllclas  inter* 
fecantes  TV,8r  co,8rper  pun£a  intcrfefiionum 
r,8r  U ducatur  xt . Dico, quod  redangulum  ah» 
Be  hp  erit  ad  redangulum  ex  kf,  8c  fl»  vt  redan* 
gulum  th,  Be  vh  ad  redangulum  cr,  8e  fd. 
Probatur  redangulum  ah,  Be  hi  ad  rcdangu- 


lum  kf,  Be  pl  erit 
ex  preced.  vt  re* 
dangulum  HZ , Be 
Hx  ad  redangulu 
ZF,&  FX  . Verum 
vtZH  , & xh  re- 
dangulum  ad  ZP, 
\~f  Be  fx  redangulum 

ta  eft  quocpie  eX  prpe  th  hV  redangulum  ad  cf, 
Cr  fd  redagulii,ergo  cum  fint  eard£  vni  tertippro 
portioni  iftp  proportiones  redinguli,nimiru  xh, 
Be  hZ  ad  xf,  &r  fz  redangulum , erit  quoque  ah, 
Be  m redangulum  ad  trftc  fl  rcdangulum.vt  th, 
Se  vh  redanguliad  cf,  8e  fd  redangulum  ,quod 
erat  probandum* 


THEOR.  III.  PROPOS.  L. 

Si  in  parabola,  qualibet  parallela  fecnt 
diametros  , erit  intercepta  diameter  ad 
intercepta  diametru  vt  ex  pometis  vnius 
parallela  ad  relldgulu  ex  altus  fegmentts . 


T V S XXIV. 

COKOLLARIVM  i. 

Hinc  habes  u.  cite  ad  le,  vt  Vo  adoi  eo,  quid 
fint,  vt  parallelp  eeJcm  ao  ad  dg  ex  tb.l.j. 
EI.  Be  ideo  mb,  bh  efle  ad  T ■,  se,  vt  MV,  VHadTt, 
I k redangul» { qubd  fint  ex  prpe.  vt  ls  ad  le,  vel 
VO  ad  Oi . Ideo  vt  lb,  be  ad  le,  be,  vel  o V,V  i ad 
Oi,i  V redangula  ob  eandem  altitudinem  in  eadem 
proportione,  ac  linearam  . Vnde  permutanda  mb, 
xh  erit  adMv,  HV,  vt  lb,  BEadov,lv  redangula, 
f.  vt  lb  ad  o v,  & fic  alias  proportiones  potes  per- 
mutare. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  haurire  licet  ea  redangula  efle  «qualia 
ex  Tegmentis  a diametro  aliquo  fadis» qui- 
bus ipfi  diam^ri  infiftunt  «quales,  quoniam  hi, 
Be  sm  redangulum  erit  ad  x»,&et  redangu* 
lum  ad  sx  ad  EL,fed  b«  linea;  sx , el  funt  «quales 
exThcfi,  ergo  etiam  redangula  *et,&  hsm  . 

EXPENSIO  VII. 

De  fimtlttudinc  Figurarum . 

DEfinitto  duarum  figurarvm  fimilium  ah  Eu- 
ftocio  i «quiponderantium  , Be  Apollonio 
Conici  Texto  allata  efi  , quod  Tegmenta  d ametro- 
rum  inter  verticem , Be  applicatas  vnius  ad  appli- 
catas Tuas  , proportio  fit , vt  Tegmenta  alterio* 
ad  Tuas  applicatas  , cui  Myiorglus  lib  4 con.eam 
conditionem  addit,  «uam  demonfirat  omnino  ne- 
eefijriam,quod  applicatardm  ad  diametrum  angu- 
li fint  f quales  in  vtraque  figura  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  LI. 

Omnes  parabola  in  quocuq\cono  fimtles  funt . 


*C  xPonatur  conus.  In  quo  parabola  hblm, 
JC-  & triangulum, Ted  non  per  axem  agc  fecet 
eam  in  bl  , Be  circulos  bafi  parallelos  in  dp  , Be 
ac.  qni  etiam  circuli  Tecent  parabolam  in  xt,  Be 
«m  , qu«  lediones  erunt  parailelar , ficut  etiam 
fedio  bl  Uteri  ac  ex  Coroll.j.  propof.4.  crad.»*. 
co,  quia  totum  planum  parabolicum  ei  ag  fit  pa- 
rallelum, Be  ideo  etiam  erit  parallela  diame/ro 
principali  vo,  ex  propoT.9.  ciuTdem  trad.  Be  ideo 
tx erit  diameter . Dico  itaque  xi , Ar  et  redan- 
gulum  efle  ad  hb,  Be  em  redangulu, vt  el  ad  lb. 

Probatur.  Nam  redangulura  d^,  8e  ef  ad  re- 
dangulum  ab,  & bc  ob  «quales,  vtpoce  inter  pa- 
rallelas, funt  ad  inuicem , vt  altitudines  ef  ad  ici 
fed  BF,8f  bc  ita  eft  el  ad  lb  . Ergo  redinguium 
de,&ef  ad  redangulum  ab,&bc  eft.vt  le  ad  lb: 
Sridcovt  redangulum  xe,  et  ex  ys.iib.y.  fqua- 
1«  DE,8r  ef  redaogulo  ad  hb  A ■*  «quale  redan- 
gulo  AB,  te  BC.  Qa 


Sint  datar  parabol*  cb a , Be  4 3 1 , qu«cumque, 
Be  data  diameter  in  prima  af  ,applicar*que  cs, 
Be  bd,  repertoque  in  fecunda  diametro  ry.  fiat  an- 
gulus 4 1 y «qualis  angulo  cab  apud  1 , Be  a , Be 
ducatur  4y  a pundo,inquo4  1 Crus  trianguli 
fecat  figuram  iuxta  eundem  angulum  , ac  cb  ap- 
plicata facit  cum  diametro  ab  ; Deinde  fiat,  vt  ab 
ad  ad  fic  1 y ad  1 1,  Be  ducatur  altera  applicata  | 2« 

A 


Progr.  1.  Probatur  ex  prop.y.  h.  vt  1 1 ad  1 y ,8e 
ideo  ex  rfF.dione,vt  ad  ad  ae,  ita  quadratum  j 1 
atf  quadratum  ex  4 y , Be  ideo  , vt  bd  quadratum  ad 
cb  quadratum, & ideo  ex  a4.1.4.El. erit  etiam  latus 
| 2 ad  latus  4 y,vt  latus  bd  ad  latus  applicata:  ce. 

ProgreiT.  B.  Poftea  confiderandura  eft  ob  duos 
angulos  ex  efledione  «quales  apud  r,  Be  y ipfis  B, 
Se  a triangula  1 4 y,  Be  cae  efle  yquiangula  ex  Cor. 
prop.17.  Iib.i.  Liem.  Et  ideo  efle  4 y ad  y l , vt 
ce  ad  ea  . Et  vt  5 1 adt  1}  Sic  ea  ad  da  . Sed 
erat  in  1.  progr. ) s latus  ad  4 y latus,  fic  BDad 
Ci , Be  nunc  vt  4 y ady  1,  fic  ce  ad  sa,  Be  vt  y 1 ad 
2 I y fic  e a ad  da  . Ergo  ex  «quo,  vt  7 B ad  B 1 ; 
Sic  bd  ad  da  ; Et  fic  oftendetur  de  alijs,  au«  pof- 
Tent  trahi . Cum  ergo  fit  j b applicata  ad  Tegmen- 
tum diametri  is  in  vas puabola interceptum,  vt 

ia 
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Inaltera  applicata  bd  ad  diametri  Interceptam 
fegmentum  da,  Sr  idem  argumentum  iit  de  alijt 
ungulique  applicatarum  fint  arqualeJ.  Parabola! 
eruat  fimilea  ex  definitione  16 , b. 

THEOR.  II.  PROPOS.  LII. 

Si  btn*  Ellipfes,  [eu  tfyperbol*,fint  <jh*~ 
rum  vna  , habeat  fegmenta  intercepta 
inter  verticem , O*  appltcatas  ad  alter/us 
figmenta , vt  applicat*  fibi  ad  applicatas 
alterius  in  angulis  aqualibus  > ili * erunt 
figura  fimiles . 

* It  figura  3 6 8.  in  qua  fit  fegmentum  i J ad 
O fegmentum  bc  alterius,  vt  y 6 applicata  ad 
Cf  applicatam » Sr  idem  fit  de  ali  js  omnibus  Teg- 
mentis In  angulis  xqualibus  acf, Sr  l J 6 • Dico 
figuras  efle  fimiles. 


Probatur . Ita  ponitur  3 5 ad  c» , vt  f 6 ad  eri 
Ergo  permutanda  erit  quoque  J f ad  5 6,  rt  cl  ad 
C»  , vel  conuertendo  J 6 ad  3 5 , vt  CF  ad  cb  . Ergo 
Cum  fint  in  angulis  xqualibus,  figurx erunt  fimi- 
les ex  dcf.  16.  huius. 

THEOR.  III.  PROP.  LIIL 

HyptrboU  dut , feu  Eltipfis , quarum  ii 4* 
meter  tranfuerf » vnius  ad  contiguam  pa* 
r amarum  fit,  vt  altatus  intercepta  dia- 
meter  ad  fuam  contiguam  parametrum 
in  angulis  aqualibus , illte  figura  erunt 
finales  . 

It  Hjrperbola,  feu  Elllpfi*  J 68 , Sr  dfe»  8c 
O fit  intercepta  diameter  y a ad  parametrum 
g 4 , vt  as  intercepta  alterius  ad  bh  parametrum. 
Dico  cas  figuras  efle  fimiles. 


Probatur . Fiat.vt  2 J *d  3 y . Sic  ab  ad  bc,  Sr 
ducatur  co»  St  5 9 . Sicut  etiam  s 9 , Sr  ao  per  ex* 
trema  pararaetr»  $ Triangula  erunt  yquiangula  ex 
y.1,6.  cu  ponatur  a J ad  y 4, vt  ab  ad  bh  ex  Thefi. 

Quia  itaque  triangula  funt  yquiangula»  erit  5 9 
ad  i 4 > vt  CO  ad  bh,  Sr  vt  J 4 ad  3 1 , fic  BH  ad 
ba,  Se  vt  t 3 ad  3 y , fic  ex  effe&ione  eft  ba  ad  BC 
Ergo  ex  xquo  t vt  y 9 ad  3 y j fic  eft  co  ad  c b . 
Sed  co  ad  cb  habet  proportionem  duplicatam  cr 
ades,  ficut  etiam  y 9 ad  y 3 eius  quyeft  y 4 ad 
y 3 , quia  ex  propof.8.  huius  «O  redangulum  qua- 
drato cf,  8r  3 9 redangslum  eft  xquate  quadrato 
y 6 . Vnde  ex  1 9.  lib  6,  funt  co.  St  cr,  Bc  c b ve- 
luti  etiam  y 9,  y 6,  Sr  J 3 in  continua  proportione: 
Ergo  erit  y dad  5 J,  vtcp  adcB  vt  tra&.(6.  pro- 
poi.  a . Sr  idem  poterit  oftendi  de  fegmentis  J 7» 
Sr  bd  ficut  de  applicatis  7 8 Sr  db,  & quibufeumq» 
alfis.  Cum  ergo  fit  y 6 applicata  ad  interceptam 
diametri  portionem  3 J , vt  cf  ad  cb  in  aequalibus 
angulis  c,&  5 cum  applicat*  parallel*  fint  para- 
metris  figurx;  ex  defin^lS.  fimiles  erunt . 

COROLL ARI VM • 

IDe£  figuras  eas  elTc  fimiles  iudicabls,  cum  re- 
dangulum  ea  diametro  intercepta, Sr  Tegmen- 
to V.g.  a y,  Sr  y 3 eft  ad  quadratum  applicat*  3 6 
vnius , vt  re&angulum  ac  , Sr  cb  sd  quadratum 
c » alterius  . Quia  enim  eft  * y » Sr  5 J re- 
£1  angulum  ad  quadratum  y 6 , vt  diameter 
tranfuerfa  J % ad  parametrum  J 4»  ^ re&an- 
gulum  ac  , Sr  cb  ad  quadratum  cf»  vt  ab  ad  bh 
erit  diametri  tranfuerlx  1 3 ad  parametrum  vftiue 
9 4,  vt  ab  diameter  tranfuerfa  ad  bh  parametrum 
alterius . Vnde  figurx  fimiles  erunt  cx  prop.pryc. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  LIV. 

Si  du<e  byperbohe  fint, quarum  vna  obtineat 
tranfiuerfam  diametrum  ad  dubiam  d 
vertice  ai  Afymptotum  , vt  alterius 
diameter  tranfuerfa  ad  dubiam  fimtlis 
ter , ilia  Hyperbola  erunt  fimiles . 

Sit  ca fetnidiameter  tranfuerfa  ia  Hyperbole 
AB  Afymptotua,  Be  cb  du&a  a vertice . Sicut 
allerim  i j femidiameter  i B Afymptotur  f B ^du- 
cta a vertice  ad  Afjr mptotum : Dico , qubd  fi  fit 
t / Bd  j s , vt  cd  ad  cb  eia  Haperbolaa  cfle  uml- 


Probatur ; Quadratum  ex  | » e*  propof.4t.il. 
equatur  reftangulo  ex  femldiameero  J 1 ,Se  ex  di- 
midio pararaetri  j 4.  Ergo  eum  ex  Thefi  pona- 
tur i I ad  } B , vt  AC  ad  cb  erit  etura  ; 1 leml- 
diameter  ad  femipitimetrum  cs  f.  mduplicau  ra- 
tione AC  ad  ca , vel  1 1 ad  J 1 ex  CoroU.prop.a  1 . 

ltDiI* 
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|ib.6.  Eteoi.  Quare.  & tota  diameter  J f ad  to- 
tam p.r  merrum  fuam  eam  habebit  rationem, 
quam  cd  to  i lamcter  ad  paiametrum  fuam  ce 
ex  prop.18.  lib.f.  Elcm.  quare  ex  prfced.  figura; 
erunt  fimilcs . 


COROLLARIVMI. 


QVod  fi  adfint  du»  Hynerbol*  ,qu»  fiat  in 
lrTmptotis  aquunguls  , &•  etiam  t j , 8e 
en  fiut  applicat*  ad  verticem  in  angulis  stquali- 
bus  , tunc  lllar  Hypobolar  erunt  fimiles,  quod  ob 
arqutanguU  triangula  , ita  fit  $ 1 ad  3 ; , yt  ca  ad 
Cl< 


COROLLARlVM  IL. 


rOUigitur  quoque  eai  figuras  efic  fimiles, qua- 
rum red  <rgiila  contenta  fub  paratnetro  , Se 
diametro  tranluctfa  funt  fimilia;  quia  etiam 
tunc  erit  diametrr  vnius  ad  fuuru  parametrum,  vt 
diameter  rraniuerla  alterius  ad  fuum  quoque  para- 
«neirum  ob  fimilnudinem  trianguiorum  fub  ijs 
contentorum  • 


EXPENSIO  XIII. 

De  difcriptior.e  vniunfalt  Seilionum . 


bafis  B,  prodo  ce  fqie  quantam  placuerit . 

Dud  s deinde  f 6 paralleli»,*  Ht.ffcrtil  pluribus 
adexadiore  dflcriptmic  mter  fp,  &r  pg  ce  pe  nes 
medum  propoMK.nalrm  ex  pron.  16.  lib.  6 . £ucl. 
qual*s  vna  el}  Px ; qu  is  medias  proportionales 
omnes  applicab  s diametro  cp  intercepte  i pu6io 
P fecundum  angulum  Hatu-n  menfurando  eas  ia 
IneiscF,  produdis  vbi  efl  opus»  Se  perextre- 
ma  earum  punda  duces  manu  arquabili  flexam  1 i- 
neam;  iiiaeoim  fcdiuucm  rc  quiit  tam  reprefen- 

I 


EX  pnncipijs , proprictatibufque  expleatis 
iam  conurnit  frudum  excerpere,  8e  deferip- 
fonem  Stdionum  , tum  ad  Specula  Vfloria  per- 
pollicnda  , t«m  ad  Faiallclos  Solis  in  Horologijs 
Solaribus  d<  frribendos  , tum  etiam  in  motibus 
planeta<  u pi  r Ellipfes  explicandis  defero)  ente  *x* 
plicare  i Secundum  itaque  dluerfa  principia,  que 
tradidimus  , fic  funt  diuerfi  modi  Scdionum  de- 
ferihendarum  , Se  in  hac  Expenfione  moJos  doce* 
b.mus  vniucilalcs  omnibus  fcdiombus  defer- 
uientes . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LV. 

Data  bafi  f Flionis  alicuius , & diametro , 
O4  angulo  ab  illis  fafio  jt  Bionem 
defcribtre  per  punila . 

HOc  prob.  fundator  in  fecunda  expenfione  de 

diametro . 

Sit  itaque  primo  data  fedionit  bafis  A>,qu;  erit 
«tiam  coni,  nimirum  applicata  il  a,  qua:  per  cen- 
trum b (is  coni  tranfit  j idccque  curo  cranfcat  per 
centrum  cr  t femidiameter  , quod  vero  per- 
tingat ad  fcdioDcm  erit  applicata. 

Hac  a»  itaquedata,&  diametro  fcdionis  CD.Sr 
angulo  V,  quem  facit  applicata  cuin  diametto , fic 
delcnbetur  qualibet  fcdio 

Applicabitur  diameter  totus  Dcipfi  applicata:, 
tk  bafi  ba  fecundum  angulum  datum  v,ad  eius  me- 
dietatem c ita  vt  ca  & cp  fint  portiones  (quales, 
ducet urque  a pundo  s , vel  a , qux  pertingat  ad 
vertic€<iiamctri  d reda  ad, Se  in  parabola  ab  alio 
extremo  b educetur  diametro  parallela  ei , In  hy- 
perbola  autem  ab,  qu*  trafeat  per  vertice  diarne- 
tri  intercepti  1,  Se  occurrat  ad  in  b.  ; in  Ellipfi 
Ve ro  coniungct  aliud  extremum  diametri  C , Sc 


Probamur  . Nam  linee  repertf , quarum  vna 
cft  Px  funt  applicata: , ergo  per  extrema  carum 
tranfibit  fedio  . Confcquentia  patet  ex  definitio- 
ne applicatarum  . Antecedens  vero  propofirro 
probatur.quia  quadratum  ex  applicatis  prop.f . 8^ 
6.  huius,  eft  squale  reda  n gulo  or  diametris  ba- 
fium  coni  confedo,  qu*  a diametro  fedionis  in- 
tercipiuntur, quales  ibi  in  fig.  illarum  prop.  funt 
LK,  Se  Km  , aut  mx*  8/  % m . Sed  hl  in  ifla  fig  fg, 
& cpt.  l*i nr  parallela-  diametro  bafis  coni  ab»co- 
nus  verd  cft  1 ab,  vel  BR.A,crgo,&  etiam ipfar  dia- 
metri bafium  com  funt ; quare  eorum  redangula 
ex  fegment  s FP,Sr  Pc,  &•  c(  . £.da  erunt  zqualia 
quadrato  Px,8rc(t.  ex  Probi. 14  lib.a. Eucl.  Sc  ex 
prop.  19,  iib.d.  Ergo  erunt  applicat». 

PROBL.  II.  PROPOS.  LVI. 

Dato  parametro9  &•  diametro  intercepta. , 
S ciliones  conicas  per  punila  delineare • 

HJEc  defer  iptio  fundatur  in  j.  Expenfione. 

Detur  ergo  Parameter  applicata  ab  alicu- 
ius  parabola:, Se  diameter,  cuiufcumque  longitu- 
dinis ad  placitum  ac.  Eligantur  in  ipfoquzlrbet 
punda  V.  g.  pundutn  c,  inter  ab.  Se  ac  inuenia- 
tur  media  proportionalis  cp  ha:c  erit  applicata,fic 
fi  cledo  alio  pundo  t inter  at,  Se  Parametrum 
ab  inueniiitur  media  proportionalis  ti  , h*c  erit 
applicata,  fic  facias  in  pundo  o,  &reperiasov  . 
Nam  h(  omnes.  Se  quafcumque  alias inueneria, 
erunt  applicata: ; quare  fi  per  extrema  pundi  ma- 
nu «quabili  dncas  lineam, h*c  erit  paraboiica  fe- 
dio . v 

Quod  vero  cp,  Se  ti  , Srcjt.  fint  applicat»  pa- 
tet , Nam  In  parabola  ex  pr op.6  h.  rcdangulum 
ex  Parametro,&r  Intercepta  portione  diametri  in- 
ter  verticem,  & applicatam  eft  squale  quadrato 
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ipfius  applicate, fed  fi  fuper  CJ*»&  quamlibet  altam» 
Ita  inuentam  fiat  quadratura  hoc  erit  squale  re- 
tangulo  eX  ca  diametro  Intercepta,  Se  ab  Pararae- 
tro : Quoniam  eft  media  proportionali»  inter 
▼trafquc  lineas  ab,  & ac  e*  conftrudione,  vnde 
fit  ex  Prop.19.  lib.5.  Euc.  qudd  quadratum  me- 
dix fit  aequale  redangulo  extremarum . Ergo  cP, 
Se  alis  fimiles  innent?  erunt  applicat*  ex  pr.7.  h. 

SI  vero  deferibenda  fit  aliqua  Hyperbola  , vel 
Eliipfis>&  detur  diameter  tranfuerfa  fa . Parame- 
terverb  contigua  in  Hyperbola  »8rin  ElHpfi  »r. 
Ab  extremo  diametri  b*  per  extremum  Parame- 
tri  1 ducatur  reda  fi . 


red*  ducantur  ad,  &AE;8ra!fe  ad  libitum,  qux 
fecabunt  lineam  bc  in  1 , & f , a quibus  pundis 
excitentur  perpendiculares  | vt8e  ft,*  a pundis 
vcrbD,  & e perpendiculares  ad  ct  educantur  dv. 
Se  et  i Nam  h*  fe  interfecabunt,  cum  prioribus 
orthogonalibus  1 V,  Se  ft  in  Pundis  V,  Se  T,  p<- t 
qu?  a vertice  b neceffario  parabola  duda  tranfi- 
bit. 

Hzcdefcriptio  fundatur  in  propof.ltf  huius, 
pro  cuius  oftenfionc  infpice  dextram  partem  fig. 


Ibi  enim  probatur, quod  a vertice  parabol*  da* 
da  ad  contingentem, qufcfl  ibi  EA.&hic  BM  fit*- 
qualis  quart*  parti  figurx  fub  diametro  inter 
cepto,Sf  parametro  cotcntx.Sr  In  ipfius  probatio* 
nis  progr.  1.  quod  quadrarum  applicat*,  qu*  ibi 
eft  CB  hic  xr  fit  zquale  redangulo,quod  fub  inter* 
cepta  diametro  inter  contingentem  , Se  fcdioni* 
verticem, ve  ibi  eft  ap  hic  bn  , Se  Parametro  con* 


Deinde cledis  quibuftibet  pundisc,  &Tdu- 
cantur  in  fi  produda,  fi  opus  fuerit  parallel?  TV, 
Se  cP  ipfi  i.L,interqj  tb,&  tr  inuenlatur  media^p- 
portiona*  s TV,nSTVerit  applicata.Sic  fi  interci 
lineam  , Se  cP  imieniatur  media  proportionalis  co 
h*c  erit  applicata  . Quare  fi  inutniantur  plurim? 
ab*,  habebimus  punda,  perqu*  fuaul  manu  du- 
da linea  Hyperbolicam  fedionem.vel  Ellipticam 
exprimet.  Quod  vero  fint  applicat*  patet . Cum 
fiot  medi?  proportionales  V.  g.  t v inter  ti  , Se 
8r  td.  erit  ex  TV  quadratum  squale  redangulo 
fub  tr.  Se  tb  contento  ; Sed  hoc  rcdangulum  eft 
squale  redangulo  ti  , fub  tb  , intercepta  dia- 
metro , Se  bt  parametro,  fi  addatur  figura  1 b.  in 
Hyperbola  auferatur  in  EUipfi  fimilis»  fimiliterq,- 
pofita  , ergo  T V erit  applicata,  quia  continet  qua- 
dratum iuxta  propof,8.  huius  *qualc  redangulo 
fub  Parametro  »1,  Se  intercepta  diametro  conten- 
to deficiente  ei  in  £ilipfi;fig.  Ibi  requiritur, 
vel  abundante  In  Hyperbola,  vt  fiat  redaogu- 
Ium  ri  fub  parametro  b t.  & intercepta  rp  con- 
tentum ,&  fic  afferas  de  omnibus  alljs  fimillter 
inuentis.  Quapropter  fi  per  extrema  punda  ea- 
rum, ctim  plurim*  inuent*  fuerint  ducatur  flexa, 
hxceritEIlipfis,  vel  Hyperbola  • 

PROBL,  IV.  PROPOS.  LVII. 

Datis  Vmb  elicis , & vertice  , O*  pofitione 
fechonumjas  in  eodem  plano  defer  tbe* 
re  perpHnfta* 

Sit  datus  vertex  parabol*  b,  Se  Vmbilicus  a di- 
ftanti?  ba  fiat? qualis  BC.perqj  punda  »,c  du- 
cantur in  vtramque  partem  perpendiculare»  ce ,8e 
b ctSe  ab  Vmbdico  a ad  d,&  6 piida,vt  placet  ia  os 


tinetur  . Si  ergo  hic  probetur,  quod  quadratum 
mb  i vertice  in  mt  perpendicularem  ipfi  ao  dud* 
fit  pqualc  quart*  parti  qua  irati, cuius  latus  XT,h?c 
erit  applicata  , Se  T putidum  , per  quod  parabola 
tranfit,  8e  ny  contingens . Id  vero  ita  probatur 
MA  eft  squalis  MO  ob  xquidiilantrs  CO,  Se  BP,  Se 
aq^.  Vnde,  Se  bm  erit  squalis  pm  ob  parallelas  oy. 
Se  ca ,8e  fimilia  triangula  POM.ar  mba.  Qoamobrf 
quadratum  eX  dimidia  mb,  vel  pm  erit  quarta  par» 
quadrati  totius  bp  , quale  quadratum  ex  Yx  ; Sed 
hoc  quadratum  p m eft  aquale  redangulo  ex  py,& 
PO.vel  PQ^pquall  ob  redangulum  triangulum  omy 
Ergo  hoc  redagulum  erit  quarta  pars  redanguli 
contenti  fub  py,  & fub  linea  quadrupla  ipfius  po, 
vel  Pqjequaii  BAivcru  py  squat  BNjfiquidc  cx  pro- 
pofta.  bx.  Se  bn  xquantur  . Vndc  etiam  Pr,8e 
bn, quod, & ab  squiangulis  triangulis  mbn.  Se 
MTP  conflat . Linea  vcroQpeft  squalis  ipfi  ba, 
cuius  quadrupla  eft  parameter  ; Igitur  quadratum 
ex  xr  erit  redangulo  ex  bn ,&  parametro,  squale: 

V nde  xy  latus  applicata  erit, per  cuius  extremum 

V tranfibic  fedio  parabolica  . 

Si  vero  fit  Hyperbola,  vel  Ellipfis  datis  duobus 
Vmbelicis  a,  Se  l,  fumatur  bc  squalis  ab,  Se  cen- 
tro t inceruallo  lc  portio  circuli  defet  bitar, 
quam  edud*  a centro  l,  fecentquscumquc  red? 
quomodocumque  in  pundis  mcc.gg;  Et  ad  hsc 
punda  ab  vmbelico  a reds  ducantur  am,  Se  a g, 
&cet.  quibus  bifariam  fedis  V.  g.  ino,a  pundis 
medietatum  perpendiculares  excitentur,  qu*  li- 
neas ab  L vmbelico  produdas  fecent  in  fffp. 
Dico  punda  f,f,f,p  «fle  in  Hyperbolx,vcl  EUip- 
fis  ambitu  . 

Probatur . Nam  LC  eft  squali*  diametro  tranf- 
uerf?  j Vmbelici  enim  ?qualiter  funt  remori  ab 
extremis  diametri  tranfuerf?  in  hyperbola , qui- 
dem extra  diametri  tranfuerfz  extrema, in  Ellij  fi 
verd  inttaeam  : quare  diameter  tranfuerfa  in  Hy“ 
pcrbola 


Digitized  by  Google 


TR  ACTATVS  XXIV 


/ ' 

4*4 


pcrbolaeft  minas  linei  al  diftantia  vmbelicorum 
gemma  BA.quadiftat  vmbelicia  vertice, in  Ellipfi 
vero  maior  eft  . Sed  in  vtraque  figura  talis  eft  LC, 
cum  deficiat  in  Hyperboli  ab,  Bc  bc  xqual  ibus;  in 
£ll'pfi  vero  abundet  . Ergo  Lc  diameter  trarifuer- 
fa  eft  . Quo  polito,  fi  probetur  angulos  ad  r efle 
«quales po  erit  tangens  ex  propof.zj.  huius,  & 
propter  hoc  erit  pundum  p in  Hyperbola,  fiqui- 
dem  iibi  oftenditur  tangentem  cum  duabus  emiflii 
ab  vmbclicis  angulos  efficere  aequales  . 


Sed  id  facili  oftenditur . Nam  triangula  mpO» 
Be  boa  cum  fint  rcdangula  , & habeant  ro  latus 
commane,  Be  mo,  Be  oa  crura  arquaiia,ex  propof. 
17.  Itb.  l.  Eucl.  habebunt  etiain  angulos  apud 
P aequale  apo  , & opm  . Quare  , Be  in  Ellipfi 
qpL  erit  aequalis  cum  fit  ad  verticem  angulo  m*0, 
& confequenter  angulo  o p a . Et  hinc  cum 
prouenientes  ab  vmbclicis  lp,  Be  Pa  faciant  cum  rO 
angulos  «quales  in  Hyperbola  mpo,  Be  OPAin 
Ellipfi  qp l,  8e  apo,  linea  eo  ent  tangens,  Be  pua- 
ftumP  pundum  contadus  . Vndc  erit  in  ambi- 
tu Hyperbole  , vel  Ellipfis  . Accedit , quod  ob 
«qualitatem  triangulorum  i*mo,  Be  opa  , bafis  VM 
eft  «qualis  bafi  Pa  : quare  lp  in  Hyperbola  fupe- 
rat  diametrum  cranluerfam  lm,  vel  Lc  licca  Pa, 
In  Ellipfi  vero  addita  linea  pa  ipfi  lp,  vt  fiat 
lm  diametro  tranlucrie  aquatur  lc  iuxta  id,  quod 
exigit  prop.xj.h. 


PROBL.  V.  PROPOS.  IVIII. 

Datis  Conte a ftRtotrs , ymbelico  1 O* 
vertice , tam  ner  punfla  promptius 
defcnbert  . 

STt  primtim  deferibenda  Parabola  * 8r  datus  fit 
VmbelicusB,  Be  vertex  a.  Extendatur  dia- 
meter ab  , quintum  opus  fuerit*  Be  fumpeis  in  eo 
RAxqpaliAB  vitra  vertircm,deinde  plurima  alia 
punfta,  vt  o,  Be  p fumantur,  Be  ab  illis  ducantur 
perpendiculares  oq^.  Be  dl  , deinde  Internatio  OR, 
vel  0L1  nempe  ea  diftantia,  qua  vnaqueque  cduda 
DL,  &r  OQjdiftat  ab  r,  centro  verd  Vmbelico  ipfo  b 
ducantur  arous.&r  vbi  fecant  edudas  in  L,vel 
c,  ibi  tranfibit  ambitus  Parabolicus  • 


Probatur  ex  Illis  , que  diximus  propof.  %6 . 
feuius  . Nam  omnis  linea  , vt  ibi  probatum  eft  , 
qu?  ducitur  ab  vmbelico  ad  applicatas  , qualis 
eft  bc,  vel  b<^,  eft  «qualis  di  flant  i*  eius  a vertice 
in  diametro  fumpta,- nimirum  diftantix  da  , vel 
oa,  Bc  infuper  diftantix,  quam  vmbelicus  habet  a 
vertice  ab,  vel  ar  ; quare  bc,  qux  eft  «qualis  dl- 
ftantig  dl,  Bc  B<*.diftantix  or  , cum  applicata  cd» 
vel  OQ^conueniet  neceffario  in  pundo  <*.,  vel  c 
ex  prop.2  6.  hui  as  Coroll. 

Si  verd  fit  Hyperbola , vel  Ellipfis,  in  qua  den- 
tur Vmbelici  b , 8c  a , vertex  e . £tnes  eb  acci- 
piatur «qualis , qux  fit  ed  : deinde  centro  a du- 
cantur plurimi  gyri  interuallo  maiori , quam  ab, 
in  Hyperbola,  quorum  vnus  fit  lt  . Et  in  Ellipfi 
non  maiori,  quam  ae,  fed  maiori,  quam  be,  quo- 
rum vnus  tv  . Rurfufque  interuallo  d,  Bc  quoli- 
bet ex  clrcnlic  dudts  fadocentro  In  vmbelico  b 
'ali)  circuli  ducanturiauorum  vnus  fit  T v in  Hy- 
perboia  radloDL,  in  Ellipfi  vero  LT  radio  DV,  vbi 
fe  interfecant  in  r , Illud  pundum  T,  Bc  alia  fimi- 
lia  erunt  in  circuferentla  fedionis  conlcp.  V nde 
linea  per  ea  duda  Hypcrbolam,  vel  Ellipfim  imi- 
tabitur . > 


Probtur  verb  ex  Ijs  , qux  oftendimus  prop.ay. 
nuius . Nam  in  Hyperbola  . Linea,  qux  ab  rm- 
bciico  ad  coatadum  ducitur , qux  ibi  eft , xc 
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Sit  datam  triangulum  »a»,  cuius  bafis  *D  diui* 
datur  per  medium  in  c,8r  a vertice  a ad  diui- 
fionrm  c reda  ducatur,  cui  parallela  dl  excitetur 
a pando  d . Elledls  ver6  In  AC.quibuslibet  pun- 
dis;  vt  f i ducatur  bafi  parallela  hc,  inter  autem 
cius  portiones  cf  , & **f  inueniatur  media  pro- 
portionalis ex  Eucl.  prop.itf.lib.tf.  fi,  & transfe- 
ratur fuper  fo,8r  fit  FI.  Dico, quod  per  pundum  i 
traofit  parabola  , cuius 
-y  / ambitus  per  bald  trao- 

fcat  * Vnde  fi  Plurim* 

f / /\l  \\  ali*  ducantur  , vt  fg  » ab 
/ / / l/  V\  alijfque  pundir  in  ac  ad 
■ ■ > - — libitum  afTumptis,  Se  mc- 
/±  H M dip  proportionales,  vt  fi 

|r— q 3 inueniatur  plurima  pun- 

® fta  obtinebimus, per  qup 

> >1 ; parabola  ducatur . 
ftobatnr  . Nam  quoniam  »i  e(t  media  propor- 
tiooalis  inter  ,H.  Se  » i <]uc  eft  Idalia  cc  emK 

tfea  ptoportionalea ; vntle  er  Cor.prop.aarllb... 

Eucl.  quadratum  ex  tertia  c»  erit  ad  fecunde  qua- 


Sit  ergo  defetibenda  Hjrperbola,  *cl  Ellpfia 
circa  8ac»  iam  fiue  fit  fpccie  nota » fiue  non  , fine 
ct  dufta  fit  fortuito  ad  df,  ftuead  dcfcrlbcndam 
fpccie  nntamfcaionem,  clefiafltrp  modo  pre- 
ditto  eodem  pa&o  def''ribetor  • 

A puncto  quolibet  V g.  l ducatur  bafi  bc  pa- 
rallela lb^uc  pertingat  rfquead  ,c,tc1ca  io  o. 
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intcrque  Lc,  te  lh  Inueniatur  media  proportiona* 
lis  li,  0u?  hinc  inde  transferatur  ab  l verfus  e» 
*r  t , §r  fit  li  . Dico,  quod  Eliipfis,  vel  Hyperbo- 
la  ranficns  per  b,  a,  c vertices,  tranfibit  quoque 
peri  in  Irnea  eg  pundum  Ggnatum,  8r  fic  de  qui* 
bufcumque  alijs  , qua*  a pumSis  in  da  eledis 
trahantur  , te  inuentis  eodem  modo  proportiona- 
libus erit  dicendum . Vnde  plura  punda  poteri- 
mus venari,  per  qu?  Hyperboli » vel  Eliipfis  du- 
catur. In  Ellipfi  vero  etiam  in  fd  idem  efficiemus, 
& Ellipfim  completam  confequemur,  qu?  tranfeat 
per  bfca  vertices . 

Probatur  autem . Quia  tres  funt  proportiona- 
les ex  conftrudione  ic,8r  li,  St  ih  . Ergo  qua- 
draeumex  media  eft  «quale  redangulo  ex  extre- 
mis er  Eucl.  prop-19.  lib.fi.  quo  pofito,  fi  probe- 
tur redangulum  ex  fd,  te  da  lateribus  efle  ad  re- 
dangulumexpL , 8m.a,  vt  quadratum  ex  DCad 
quadratum  ex  li  oftendetur  cx  propof.  fi.  h.  oc» 
8c  l I effe  applicatas,  hoc  autem  fic  oftendttur  • 


Nam  In  triangulo  Foc  ob  parallelam  CL  ad  ba- 
fim  dc,  ita  eft  oc  ad  lc,  vt  df  ad  *l,  & eadem  do 
ob  eandem  rationem  in  triangulo  dac  ita  eft  ad  lh 
ficut  da  ad  la  . Si  ergo  ex  antecedentibus  in  pri- 
ma comb  natione  componatur  quadratum;  ni- 
mirum DC  - 8e  Dc»  te  ex  antecedentibus  in  fecunda 
redagulum  df»&  da,-  quadratum  dc,&  CDerit  ad 
redangulum  cx  confequemibuS  in  prima  combi- 
natione , te  lg,  lh,  vel  huic  «quale  quadratum  ex 
14«  vt  redangulum  df,  da  ad  f l , 6r  l a re&angu- 
lum  ex  confcouentibus  in  fecunda  combinatione, 
vt  eft  reguU  Redagulorum  proportionalium  Tr, 
i7.propof.1j.  vt  In  parallelogrammis  proportio- 
nalibus latera  proportionalia  antecedentia  fine  in 
vno,  te  confequentla  in  alio,  vt  hic  vides . 

DC  vt  DF  Sr  DC  vt  DA 

ad  ad  ad  ad 

LG  FL  LH  LA 

Ergo  Compofitum,  vt  Compofiuim. 

DC  fle  DC  DF  & DA 

erit  ad  ad 

LG  te  LH  vt  EL  te  LA 

Ideft  LI 


EXPENSIO  XV. 

Dc  Parabatis  Jpedthter  defcnbcndis, 

Vlfis  Sedlonum  conicarum  vniuerfaltbtis  re- 
gulis,  qup  feilicetin  omnibus  tum  Hyper- 
boli#, tum  Ellipfibus,tum  Parabolis  adhiberi  poA 
funt,  oportet  etiam  aliquas  fpeciales  deferiptio- 
nes  docere  , qu*  i lingularibus  vnius  cuiufque 
fpecici  proprietatibus  ortum  habent , 

P ROBL.  I.  PROPOS.  LX. 

Parabolam  per  punfla  defer  ibere  data  dia- 
metro , tr  applicata . 

SIe  data  applicata  At,  te  diameter  quarcumqtm 
ac  . Diuidatur  ab,  in  quas  libuerit  partes  «- 
qtulcs  V.g.  in  quatuor,  8e  diameter  ac  in  tot  alias 
«quales , que  quadratum  numerum  predidarum 
applicate  ac  partium  tx?quent  V.  g,  1 fi. 

Si  ergo  red?  ducantur  ? quales  applicate  parti- 
bus, 8e  ei  parallelp  i diametri  partibus , qu*  qua- 
drato partiam  in  applicata  affumpearum  refpon- 
deane  V.  g.  vnam  fi  aiTumpfcris,  quoniam  quadra- 
tum vniu»  eft  vnum,  duces  a prima  parte  diametri 
d pqualem  dh  vnicf  parti  applicata;  Si  duas  i 
quarta  parte  diametri  educes  lk,  ? qualem  duabus 
partibus, quoniam  quadratum  duarum  eft  quatuor^ 
fi  tres  a nona  parte  deduces  mn,&  c?c.  Si  ergo  per 
panda  chxnb  ducas  flezam,  b?c  erit  Parabola . 
Probatur , Nam  cz  propof.  2. hui  os,  ita  fe  ha- 
bet ac  intercepta  ad  cx 
interceptam , vt  qua- 
dratum ab  ad  quadra- 
tum LK  ; fed  quadraris 
ab  eft  1 6.te  quadratura 
applicat?  lk  eft  4.  Li- 
nea verdcA  eft  16.  te 
linea  cL  eft  4.  Ergo 
ita  (e  habet  ac  ad  cl  , 
vt  quadratum  applica- 
t?  ab  ad  quadratum  ap- 
plicate lk,&  ita  dicas 
de  alijs  . 

Poffent  etiam  trahi  i partibus  applicate  A»,qo? 
eftent  ?quales  ad,  vt  al  , aut  am  fuccefliu*  fem- 
per  diminuendo,  dempto  quadrato  a lingulis  pnr- 
tium  , a quibas  deducitur , vt  vides  fadum  ia 
pun&atis  h,  r,  & m : Nam  i prima  h ablatum  eft 
quadratum  vnius,-  quod  a prima  parte,  te  viciniori 
diametro  deducatur , fi  a K quadratum  duarum 
partium,  qudd  a gemina . Poffent  quoque  trabi  i 
cz  contingente  verticem, & parallelam  applicat*, 
qu?  fecundum  quadrata  partium  diftantiura  ac 
crcfcereot  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  LXII. 


V nde  patet,  quod  ita  eft  redangalom  fd ,&  ba 
ad  redangulum  fi,  & la  , vt  quadratum  ex  DC  ad 
quadratum  u., , vnde  dc,  & li  erunt  applicatae, 
te  confequencer  a vertice  a per  eo  rura}  extrema  l , 
firc  traofibit  Hypetbola , vel  Eliipfis . 


Parabolam  circa  datum  triangulum 
defer ibere . 

Sit  rritngnlam  ac«;  circ»  quod  oporteat  Para- 
bolam delineare . Dtuifa  per  medium  beti  a. 
inn,  ducatui  «o>&  iniUa  Itimptisquibulbbet 

parubna 


oogle 
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partibus  V.  g.  t i ducator  ab  angulo  a per  e 
parallela  ad  bafim  ab  , que  fit  en  , 8e  vbi  fecat 
crus  cb  oppofitum  anguo  a parallela  ducatur  ad 
CO* qu;  fit  lk  occurrens  Arab  angulo  a dud*  in 
X . Dico  K pandum  effe  VaraboLe  > qtut  tranftt  per 
a,  Ci  b,  vertices  tr'angali  dati. 


&7 


tti6  dudis  d o occurrant . Nam  panda  fn  quibus 
oecurfunt  V 7 o-vunr  in  eadem  parabola  . Vn- 
dc  per  catn  duda  linea  EOF  parces  ia  panbola  ab- 
ruptas coninnget . 

Oftcofio  v-ro  eadem.qu*  antecedent-'*  propof. 
vt  patet  cx  ipfa  conftru&ione,  ficut,  & fequefltis 
operationis  . 


! Probatur  autem  . Quia , fi  ducatur  kn,  hzc 
£rit  applicata . Quare  pundum  c , vtpote  extre- 
mum applicat; erit  tn  Parabola.  QuodverbKN 
fit  aplicaca  patet, quia  eft  media  proportionalis  in- 
ter ni,  8:  db.  Vnde  iuxtadoc.  T9.  huius  erit  ap- 
plicata > qubd  verb  fit  media  proportionis  ita  pa* 
tet . Nara  in  triangulis  adf  , 8e  trux  zquian  gulis» 
quod  fiat  ad  verticem  inter  parallelas  of,  Se  a k , 
ita  eft  AD,  vel  squalis  DBad  FH.  qu*  arquatur  nk, 
8t  line;  dl,  ficut  Dr.vel  zqualis  lh  ad  hk  ideft  eft 
DB  ad  DX.,vt  LH  ad  H K in  triangulis  quoque  ad  ver- 
ticem, 8e  inter  parallelas  Ihk.  fit  LHb,  ficut  eft  lh 
ad  h K,  ita  lb  ad  I k,  quamobrem , 8e  reiiqua  OL » 
qu;  eft  zqualis  line*  nk  ; ad  reliqaam  ni  codera 
pado  fe  habebit , vt  lb  ad  1 k,  &r  lh  ad  hk  , & db 
ad  fh»  vel  hk  : Si  ergo  ficut  fc  h ;bet  db  ad  nk, 
, Jta  fe  habet  NKad  ni  ; patet,  nk  effe  mediam  pro- 
portionalem inter  db,&  h l. 

9 Nota  idem  fequ! . feu  parallelzfint  produdp 
Vafi  equidiftanter,  vt  io  fig.  hac  nk,  feu  ab  equi 
diftantibus  ducantur  diametro  parallele,  vt  HK  ab 
**,qu;  occurrant  line;  AK,feu m in  altera  fig  bn 
ab  kv  ad  an, feu  zquidilUntes  diametro,vc  MN.feu 
XK.fic  nec  interet, fi  ab  angulo  A,fiue  ab  angulo  c» 
vel  b emicantur.  Ita  nec  interet  an  partes,per  quas 
tranfeunt,  fine  in  ipfo diametro  dc,  vt  sv » qu* 
tranfit  per  v,  feu  in  eius  parallela  intra  partes  in 
diametro  produ&o  affumpeas,  vt  per  R ducitur  br, 
4«»  extra,  vt  AX,ad  quam  ducitur  bx,  feu  in  partes 
in  diametro  produdoafiuptas»8:  ducitur  ao,  qu; 
tamen  parte*  ia  coprodudo  debent  effe  zquales 
ijtt  qu;  intra  diametrum  cd  funt  affuraptz  • 


SirriUiter,fir  partes  extendemur  • Diuifa  enim 
Teio  qiitflibuerit  partes  ficut,  6e  diameter  ta  toc 
ex'*)* 'partibus  diametri  V g.  J transferanturio 
produdtm  diametrum  tr;&  tot  e*  partibus  ap~ 
plicat;  tc  transferantur  in  ipfam  produ&am  CQj» 
a quibus  diuifioubus  parallclz  diametrb  educan- 
tur, vt  Qo.que  occurrant  fineis.qu;  k pii&o  b per 
partes  in  diametro  tr  produda  fignatis  tranfeant: 
Na  punda  mutui  concurfus,  vt  olincaruQp,&  db 
erunt  ea,  per  quz  parabola  producenda  tranfibit  • 

EXPENSIO  XVI. 

De  HyptrboLrwn  f*niiul*ri  dtfcriptiontl 

HYperbnlaex  Afpmptoto^jaJfola  habet  inter 
figuras, particulares  fibt  ven  dicat  Jcfcriptio* 
nes,  quarum  plurium  modos  diuerfis  proble- 
matibus exponemus  . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LXIV. 

Datis  Hyperboles  tranfuerfa  diametro,  &* 
eiufdem  ratione  ad  ccnttguam  parame- 
trum  in  dato  angulo  Hyperbole  m tn  pla- 
no per  punHa  deferibere . 


PROBL.  IH..PROPOS.  LXHI. . 

, ' Parabolnm  producere,  feu  refarcire  . 

Sit  Parabola  bac, quam  oporteat  reftaurare  ab  s 
vfqae  ad  f,  feu  producere  i c vfquc  In  d . 

'■  Refarclatur  ergo  primo  reperiendo  diametrum 
quemcumque  AL , 8r  applicatam  quamcomquc  BC $ 
zpundo  itaque  B,vbi  applicata  fcdioncm  tangit, 
d regipfae  partis  reftaurand*  docanturad  1, 6f  ad 
V extremas  oras  abrapt*  partis  red;  ■£,  8c  BF,fe- 
cabunt  diameteam  in  H,  & L : Pars  ergo  diamc- 
tti  intercepta  in  quot  libuerit  partes  zquales  di- 
nidatur  V. g. Io  5. «fi  aper  cas  redx ducanturr 
vt  bo  . Deinde  ab  i jfdem  oris  s,  8e  v ducantur  dia- 
metro  parallelae  st,  &iv,  parfque  intercepta  uv 
it»  totidem  partes  diuidacar  V.g.  rarius  iuf.^ 
8e  ab  lftii  paralkl*  ^lidtnetro  ducantur  j qu*  pri- 


Slt  data  ad  dimidia  tranfuerf*  diametri, 8r  pro- 
portio eius  ad  contiguam  parametrum,q\i;  fit 
vt  &.  ad  s . Angulus  vero,  fi  ita  placet , detur  re- 
das . Inter  lineas  R,  &sreperiatur  media  pro- 
portionalis dc,  &r  tam  vt  & ad  s,ita  erit  ex  Coroll. 
prop.Bi.lib.6.  Eucl.  quadratum  ex  ad  ad  quadra- 
tum cx  cd  ; Talis  autem  etiam  eft  cx  prop.44.  h. 
progr.j.  fi c Coroll.  portio  diametri  tranfucriz  ad 
parametrum  , nempe  quadrati  ad  ad  quadr.  cd  % 
ideoque  Coroll. prop. 8-  huius  hyperbola  erit  fpe- 
cie  nota,  8r  ac  fif  af  erunt  Afymptoti  ex  prop.4). 
huius,  qu;  fit  defcrlbetur . 

A punctis  in  diametro  ad  produda  , quibuf- 
cumque  placuerit,  duces  «quuiiftantes  ad  applica- 
tam ad  verticem  df, qualis  eft  ei,  Aufcrefque 
quadratum  df  a quadrato  tfij  ita  tamen, vt  id,  quod 
remanet  quadrati  latus  exiftat»  quod  fiet  ex  prop. 
£2. 1.4. vel  11. 1.1,  fi  ad  id  intcruallu  ie  expando  c, 
vcIp  ducas  portione  circuli,  qu;  fecet  diametru  ia 
Hhh  1 « . 
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«I  Nam  reda  dc  erit  latus  quadrati  tale,  quod 
eum  quadrato  df  erit  «quale  quadrato  ib  . Ia  tri- 
angulo cn ira  redangulo  roD  quadrata  crurum  df, 
ftr  do  funt  «qualia  quadrato  bafis  ro  «qualis  is  .■ 
Quare  fiDeft  latus  talis  quadrati,  cui  deficit  qua- 
dratum ex  Df$  ad  hoc  vt«quetur  quadrato  l£  . 


SI  ergo  be  transferatur  in  11 , vt  fit  it,  dico 
iT.effe  applicatam , per  cuius  exeremum  t i ver- 
tice d tranfeat  Hyperbola  in  fpede  nota  . 

Probatur  autem  . Nam  ficut  eft  diameter  tranf- 
uerfa ad  Parametrum,  ita  eft  redangulum  exAr, 
® a pro  vno  latere,  Srpro  alio  t d ad  quadratum  ex 

it  .ex  8.  b. 

ProgreCT.I.  Quoniam,  fi  auferatur  quadratum 
AD  a quadrato  ex  ai  remanebit  redangulum  fub 
tota  diametro  tranfuerfa,  cuius  dimidia  eft  ad  , 
St  id  pro  vno  latere , & id  fcorfim  pro  alio»  qui 
eft  gnomon  Ixi»  vt  patet, 8f  a quadrato  te  qua- 
dratum df  ablatum  fuit  in  praxi,  & remanfit  ir . 

Progr.  *.  In  triangulo  autem  AQ^ob  paralle- 
las cd  , Se  Q*  i vt  eft  ad,  Se  dc  t Se  ideo  etiam  eo- 
rum quadrata  ex  ad  ad  illud  ex  dc.  Iu  ex  10.1.6. fi- 
rnili  proportione  alludit  quadratum  ex  ai  ad  qua- 
dratum ex  Q.I  . Aufer  itaque  proportionalia  an- 
tecedens ad  quadratum  prima:  combi nationis  ab 
antecedenti  quadrato  ai  frcuodf  combinatlonis  i 
ficutt&<.onfcquenscD,  vel  df  quadratum  i confc- 
fequente  Qi^,vel  1 e quadrato»  vt  fecimus  prog.l. 
Se  remanebunt  refidua  adhuc  proportionalia. 
N€mpe  gnomon  1 XI , vel  quod  (quale  rcdangu- 
lum  ex  ai,  ad  pro  vno  latere , 8e  id  pro  alio  ad 
quadratum  ex  it  ex  prop.ti.lH>.;,  Elcra. 

Progr  J.  Sed  quadratum  ad  ex  conftrudione 
eft  ad  quadratum  exoC,vt  diameter  tranfuerfa 
ad  parametrum : Ergo  etiam  redangulum  At,  & 
ad»  nempe  toto  diametro  pro  vno  latere,  &dx 
tantdm  pro  alio  refertur  ad  quadratum  1*,  vt  dia- 
meter tranfuerfa  ad  parametrum,  Se  vt  nad  s.ergo 
eX  propof.  8.  huius  erit  pundum  t ad  hyperbo- 
lam,  quod  erat  oftcndendum . 

Sivero  libeat  Hyperbolem  fpecie  non  notam 
defcribcrcjtrahantur  ad.  Se  dc,  cuius  placet  lon- 
gitudinis nullo  habito  refpedu  ad  datas  S,&v, 
& eet.  vt  prius  exequantur  . 

PROB.  II.  PROPOS.  LXV. 

l)ato  Afymptoto  , O*  dimidia  tranfuerfa 
diametro  cum  Angulo  Hyperbolam 
per  punfta  delineare . 

DVobus  modis  potcfthoc  in  opus  reduci, vel 
pertineas  diametro  tranfuerfa  parallelas, & 
iuxta  proportionem  datam.  Vel  per  linea*  <4 
perpendiculares  •/  - 


Sit  ergo  primus  modus . Et  dentur  Afymptotl 
ab,8t  AL.  diametrique  tranfoerfe  dimidium  AD; 
fitque  ad  parametrum  diametri  tranfuerfie  data 
proportio,  vt  quadratum  c A ad  quadratum  ca  , 
Duda  a c parallela  BD.fr  in  ea  eledis  qu i bu (li- 
bet pundis,  vt  e , ducantur  parallela:  ad  diame- 
trum AD,  vt  EF  } fiatque  ef  tanr«  longitudinis,  vt 
eius  quadratum  fit  arquale  duobus  quadratis  At, St 
ad  eas  feorfim  componendo  r«  dangul£,&  ducen- 
do bafim  tD,qu*  f quet  fe;  nam  ex  pr.  1 1 
Quadratum  bafis  >n  redangulo  eft  arquale  duobu* 
quadratis  crurum  , Et  ef  dabit  pundurn  e,  qqwf 
erit  in  Hyperbola , cuius  vertex  d , & proportio 
diametri  ad  contiguam  Parametrum  , quam  qua- 
drati ex  rc  ad  quadratum  ex  ac  . Et  fic  erit,  fl 
dem  artificio  alias  producas . * V T 

Oftcndendum  eft  autem , quod  fx  fit  apptfealK 
ex  eo,  quod  eius  quadratum  fe  habeat  ad  red ib* 
gulum  ax,  & da  , vt  v no  crilre , 8c  dx  pro  alio^n 
tranfuerfa  diameter  ad  parametrum.  Nam  tunc 
fic  conflabit  ex  prop.8.  huius  vx  effe  applicatas*, 
Se  ideo  extremum  * iinrf  ef  effe  io  Hyperbola  . ; 


Id  Probatur  ver&  . Nsm  ex  conftrudione  qua- 
dratum EFeft  «quale  quadrato  is,8r  ADrquadratum 
dratum  ver6  idem  Ef  eft  etiam  (quale  quadrato 
dde  AD.&  redangulo  ax,ad  ,Se  nx,quod  fit  (qu*« 
lc  hoc  redangulum  refiduo  gnomoni  quadrati 
ax,  vel  ef  ablato  quadrato  AD.  Ergo  hoc  rc&ao» 
gulum  ex  ax,a^  pro  vno  cruie,&  dx  pro  alio  cete 
aquale  quadrato  ex  linea  ie  . 

Sed  in  triangulo  cr  a ob  parallela*  ie.  Se  cr,  vt 
eft  quadratum  cr  ad  quadratum  Ca  ; ita  eft  quadra, 
tura  bi  ,&  confequenter  redangulum  ax,a o»Se  XD 
fibi  (quale  ad  quadratum  ex  ea  liaca,quf  eft  (qua- 
lis a pplicatf  vx . 

Vnde  redangulum  ex  aX,aD,&  xp  erit  ad  qua- 
dratum cxxf,  vt  diameter  tranfuerfa  ad  parame- 
trum ; cum  tale  fit  quadratum  cr  ad  quadratam 
ca  ex  prxfappofito  . _ 

Secundus  modus  eft,  vt  datis  Afymptotis  ab f6c 
AL  femidiametro  tranfuerfa  ad,&  angulo  adl  du- 
cantur ad  diametru  tranfuerfam  perpendiculares, 
vt  vo,&  vbl  occurrunt  Afymptotis.vt  in  o erigan- 
tur perpendiculares  «quales  ipfi  LD,qualis  eft  o«, 
Sc  vbi  terminat  in  m ducatur  rurfus  perpendicu- 
laris m y .quantum  fulfi cit . Deinde  centro  V radio 
Vi  portio  circuli  ducatur  oy  , & vbi  fecat  my  ia  %. 
demittatur  perpendicularis  rr.  Nam  pundum  T 
erit  in  Hyperbola.  ' ^ 

Probatur  facile.  Nam  ex  Eucl.prop.I0.Ub. 
iT  eft  media  proportionalis  inter  ji,  Se  *o.  Qaa- 
re  eius  quadratum,  nempe  ex  yt  erit  «quale re- 
dangulo  it  , & tO  ex  prop.i 9.  lib.6.  EucL,  _ # 

Sed  redangulum  per  cuius  Jatcra  in  llaexa 
extenfa  tranfit  hyperbola  , vt  ir  , Se  to  e* 
propof.41.  Coroll.  eft  (quale  quadrato  ex  tt,  vel 
«quali  dl  ex  conftrudione.  Ergo  inter  it,&to 
in 


# 
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Hyperboia  , cuius  ver- 

EXPENSIO 


XVII. 


PRORL.  III.  PROPOS.  LXVI. 


Datam  Hyperholam  refarcire , etiam  fit  cius9 
non  nifi  vnuum  punclum  conflaret , vel 
viter  tus  producere  . Datis  ttus  Ajymp- 
totts , O*  vnico  eius  p anclo . 

Sint  dati  Afymptoti  ab,  Se  ac,  Se  pundumi.; 

E*  Dando  l ducantur  plurimp  linee  ad  vtrii- 
Suc  Afymptotum,  vt  pH  , Se  di  ,& diftanti*  mi- 
nores ad  vnum  afymptotum , quam  ad  aliud  pun- 
diL  transferatur  fiiper  eandem  lineam  ad  alte- 
rum extremum  , quo  tangit  aliud  afymptotum  . 
V.  g,  dl  transferatur  in  ei,  eo  quod  fit  minor  dl, 
quamu.ficri  in  HN;Nam  punda  <^o,L,E,N»&fi 
""f  du  iouenu  fuerint , erunt  in  eadem  Hyper- 


r .-batur  verb  e*  eo, quod  in  Hyperboia  pun» 
di  «b  vtroque  Afymptoto  pquaiiter  remota,figna- 
C*  in  eadem  linea  in  Hyperboia  reperiantur  ; Qua- 
li* fnnt  PL.dNii;  ficuti  n,  do^&cft. 


nantur  autem , quia  quflibet  duda  in  fe- 
^ypcrbolica.vt  ln  ex  propof. i8.lt uius  po- 
teft  deferuirepro  applica,  cutri  in  duas  partes  *- 
quales  ab  aliquo  diametro  fecundario  diuidi  poifie 
er  propoi.  vero  4$.  Coroll.  habemus  , qubd  re. 
dWkgplum  ex  ambobus  applicatu , quas  diuidit 
(Dimeter,  vt  cfotaLN  cum  intercepta  inter  fedio» 
aem,  Se  vnum  ex  afymptotii , vt  fl  pro  vno  Ute- 
tfr,  nimirum  tota  Nf,Se  intercepta  Inter  fedionem, 
•Aerum  Afymptotum,  vt  nh  eft  £ quale  redan- 
gsto  fado  e*LH,  &tI*f:  quare  habebunt  latera 
proportionalia  ez  Eucl.  propof.  10.  & erit  in  ea- 
dem proportione  N f *d  nu,  ficut  Lh  ad  fL  • Ergo 
«femponendo  ita  erit  nh,  8e  nf  fimul,  nempe  hf  ad 
H8  ; vt  Lh,  & Lv  fimul , quf  eft  eadem  ra  ad  Lf , 
Cum  ergo  LF  { & nh  eidem  'u  eandem  dicant  pro- 
•pCtioncm  erunt  inuicem  «quales  ex  7.  propof. 
9^5.  Eucl.  Quare  cum  quzlibet  hyperboia 
tffaafeat  per  punda  «qualiter  ab  afymptotis  re» 
mota,  vtN,  8cL  alicuius  quomodocumque  lincar 
dudf  , Ifta  punda  L*  & n,  vel  e,  & l»  vel  0,&  Q. 
talitor  fignau  erunt  io  Hyperboia . 

COROLL  ARIVM. 


De  Defcriptione  particulari  Ellipfum 

Slcutfinjpilsri  defcriptione  Parabolas,  «rHy-  . 

petbolaa  profecuti  fumus,  fic,  Sr  Ellipfes.quf 
propter  duos  ares  conjugatas , tjuos  habent.di- 
oerfas  delcnptiones  obtinere  queunt . 

PROBL.  I.  PftOPOS.  LXVII. 

Datis  Ellyp/is  extremis  diametris,  eandem 
in  plano  per  punda  quotltlet 
defcrthtre  . 

CEntro  c interuallo  aflumpto  dimidio  dlame» 
tri  maioris  cd  deferibatur  circulus  cir- 
ca maiorem  diametrum  bd  $ rurfufque  eodem 
centro  c circa  minorem  af,  8e  a communi  centro 
c radij  exeant,  qui  tranfeuntes  per  circumferen- 
tiam minoris  io  1 fecent  circulum  maiorem  in  de, 
vt  funtcE,  a quibus  pundis  s perpendiculares  ef 
ad  diametrum  bd  defcend  ant, quibus  accurrant  in 
o punda  r 1 red?  connedentcS  : Nam  vbi  fecant 
perpendiculares  e»  ab ijfdetn  radij*  dimittas,  vt  In 
o,  ibi  eritpundum  EUipfis , & per  eam  intefo» 
dionem  o tranfibit . 

Id  verb  oftendetur  probando  redam  of  , vel 
m L eflfe  applica- 
£ tam  j eb  qubd 

redSguIum  dm# 
mb  ex  intercepi 
cis  diametri  trif 
uerfp  Tegmentis 
ex  propof.  6.  h. 
fc  habeat  ad 
quadratum  ML  , 
ve  quadratu  bc  , 
quf  eft  loco  re» 
danguli  ex  in- 
terceptis dia- 
metri portionibus  bc,  depad  quadratum  cF  mi- 
noris diametri,  qux,Ar  locum  applicat?  tenet. 
Vnde  (1  per  f tranfibit  ambitus  Ellipfis  tranfibit 
quoque  per  L . 

In  triangulo  redangulo  CMVob  parallelas  mv, 

& PQ^ex  prop.4*  Coroll  lib*6.  Eucl.  ha  eft  cv.fett 
cb  pqualis  ad  VM,  vt  o*  adfQ^  vel  Lm  equalem  . 
Ergo  permutando  ita  critcV  , veles  ad  q.c,  vel  x- 
qualem  cf,  vc  vm  ad  mL  . Si  ergo  ex  cb  fiat  qua- 
dratu hoc  fe  habebit  quadratu  Cq:  Vt  quadratu  c% 
VM  ad  quadratu  mL  ex  %6. 1.6. Ei:  fed  hoc  quadra, 
tum  vm  , cb  quod  vm  fit  media  proportionalis  In. 
ter  Tegmenta  bm,  Se  md,  vt  patet  ex  ij.  lib.6.  Eucl  # 
eft  f quale  redangulo  ex  Tegmentis  diametri  b m 
Se  md  • Ergo  redaogulum  ex  Tegmentis  diametri* 
BM,  de  md  fe  habet  ad  quadratum  mL,  vt  redan  - 
gulum,  quadratumque  ex  bc  ad  quadratum  CQ. 
vdCF,  quod  erat  oftendendum.  * 


Hinc  ergo  patet  quaslibet  interceptas, vt  tl,Se 
n H.quafcuraque  inter  fedionem.  Se  Afym- 
ptotos  effe  equales  inuicem , vt  ex  ofteaf.  propof. 


PROBL. 


4JO 


TRACTATVS  XXIVv.d. 

... 


PROBL.  IL  PROPO  ?.  LXVIII. 

Ditis  Elhpfeos  extremis  dimetris  Elhp/im 
per  pttnHi  defcrtbere  . 

Slot  dati  Ellipfeos  diametri  extremi  kp»&  ab 
bifariam  inuicera»  St  ad  redos  an  gulo*  fe  fe- 
cante*.  Sumpta  circino  eorum  femidff.*r, entia 
co  , qua  nimirum  femidiameter  cf  minor  eft,  qua 
femidiameter  cA,acc6modetur  ic  pun&o  minoris 
diametri  ad  libitum  eledo  verius  c,  duda  arcu* 
portione,  qua  fecetur  diameter  maior  in  D , vt  oc 
pquet  co.du&aqiODl  fiat  di  ^qualis  fenvdiametro 
minori*  Dico  itaq;  quod  extremu  i erit  in  Ellipfi» 
cuius  ambitus  per  ex*retna  axiu  k,f,  A.B.tranfeae . 
Vnde  fi  plurimz  ex  ifti*  lineis , fic  ducantur  ha- 
bebimus multa  punda  , per  quz  ambitum  Ellip- 
feos ducere  poterimus,  vt  vides  facium  in  ambi- 
tu FB  . 

Probatur  autem  ex  eo,  quod  duda  sr  fit  vnaex 
applicatis,  quare  i eius  extremum  erit  in  circum- 
ferentia Ellipfis. 

Quod  autem  fit  applicata,  oftenditur  ex  eo, 
qubd  quadratum  femidiametri  minoris,  fimulque 
applicata:  cf  fe  habeat  ad  redangulum  , fimulque 
quadratum  ex  Tegmentis  cb,  ca  diametri  tranfuer- 
{*  AB,  vt  quadi atum  did*  ei  ad  redangulum  ex 
fegmentis  *e,  &f.a 
diametri  tranfuerfg 
ab  . Vnde  ex  do- 
drina  pr.tfih.  erit 
applicata  . Quod 
vero  res  ita  fe  ha- 
beat oftenditur.  In 
triagulisad  vertice 
Sc  redangulis , Sc 
ideo*quiagulis,& 
fimilibus  i de  , Sc 
CDC  , vt  CD  ad  DE, 
ita  erit  gd  aequa- 
lis ex  conftru- 
dione  co  ad  di  , 
quarfqoatur  lineae 
OA  . Igitur  vtendo  argumento  compofitionis  ita 
erit  CDEfimul  ad  fuam  partem  ed.  Velat  aecA- 
mul  ad  fuam  partem  ao  : Et  ita  quoque  erunt  eo- 
rum quadrata  , nimirum  quadratum  ec  ad  quadra* 
tum  de  refpondebit  proportione , vt  quadratum 
AC  ad  quadrata  AO,vel  zqualis  CF,aut  di  ex  stfd.tf. 

Confidera  vero,  quod,  fi  auferatur  quadratum 
cx  ec  a quadrato  ca  remanebit  gnomo  via  p quale 
redangulo  cx  bb,&  *a.  Sicut  fi  quadrato  ex  DI 
auferatur  quadratum  de  remanebit  quadratum  ex 
ei,(  nam  in  triangulo  redangulo  dei  duo  quadra- 
ta crurum  Aint  arqualia  quadrato  bafis  ex  II.  lib.B. 
EJcm.^  Ablati*  ergo  proportionalibus  quadratis 
«c  ab  ac,  & de  a di, que  item  proportionalia  funt 
m eadem  proportione , remanent  redangulum 
be,8tea,vcJ  gnomon  via  , Sc  quadratum  cx  EI 
ex  pr.M.1,7,  proportionali  a, ac  fua  t6ta.  Erit  ereo 
Vt  quadratu  ac, quod  fiat  loco  redaguli  exfcgmr. 

. diametri  ad  applicat*  , Sc  femidiametri  mino- 
ris cf  quadratum  , fic  redangulum  ex  it  , & ea 
lcgmcntls  ad  quadratum  linef  ei,  & «moriendo  j 
V ndc  ei  erit  applicata. 


EXPENSIO  xvm. 

« . . ■ > . ’ i 

Seftioncs  omnes  deferibere  ope  parallelo - 
grammi  . 

OPortet  etiam  docere  modum  deferiptionis 
fedionum  , qu*  ex  datis  figuris  eruuntur, 
inter  quos  non  infimx  fortis  efi  ea  defcriptio,qu£ 
ex  dato  parallelogrammo  in  opus  deducitur . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LXIX. 

«r  - 

Dato  quocumque  parallelogrammo  ex  illo 
Parabolam  efformdre  • 

DVdi*  parallelis  ab,&  cd  vni  laterom,&  dia- 
metro fg  inter  ab,  Sc  ib  ponatur  bh,  fic  in- 
ter cd,  Se  ld  media  proportionalis  ed  j punda  e, 
& h,  o,  f erunt  ad  parabolam  . 

Probatur  . Quoniam  ab  , & cd  latera  arqualia 
funt,  erit  i b,  & ab  redangulum  ad  cd,  Sc  • d re- 
dangulum, ideft  quadratutn 
hb  ad  quadratum  Ed  redan- 
gulis arqualia  eXpropof.19. 
lib.tf  .EIem.e6  quodfint  for- 
mata ex  medljs  proportiona- 
libus, vt  altitudo  1 b ad  ld; 
Sed  ib  , Sc  ld  eft  vt  fb  ad  fd 
ob  parallelas  ex  4 lib.tf.  Er- 
. go  HB  quadratum  erit  ad  id 
quadratu, vt  fb  ad  tdJSc  ideo 
hb  , St  ed  ex  J.  huius  erunt  ad  parabolam  • 

PROBL.  II.  PROPOS.  LXX. 

Ex  parallelogrammo  quocumque  Ellipfit* 
delineare  • 

Sit  datum  Vc  parallelogrammum,Sr  In  eo  dia- 
meter  cf  , fintque  dudar  parallel*  alteri  fa- 
1 rerum  ah, &cb,& inter  ab, 
Atbi  media  fiat  bh  ,8e  inter 
cd  , Sr  dl  media  de  . Dico 
ch  , Sr  e,  f e fle  ad  Ellipfid). 

Probatur  . Ita  cfl  ab  ad 
CD , vt  bg  ad  dg  ; rurfijs  Ita 
eft  bi  ad  DL,vt  bf  ad  pd.  Ergo 
redangula  compofita  ex  ijf- 
dem  proportionibus  ab,  Se 
bi  ad  redangulum  cd,  Se  cl 
erit,  vt  bg  ,bf  redanguluni 
ad  cd ,Sc  Df  redangulum,  vt  hic  vides. 

AB  vt  BG  Sc  BI  Vt  BF 
ad  ad  ad  ad 

CD  D«  Z>  l FD 

trgo  compofi  tum  vt  compofitum  . 

AB  * si  erit  bg  & bf 

ad  ad 

cd  Se  dl  Dc  Sc  fd 

Quare  redangulum  ab,&  bi  erit  ad  CD,»L,ldeH 
fqaaiia  quadratum  hb  ad  de  quadratum, vt  redan- 
gu  urn  bc,  Sc  BPad  redangulum  dc,  Sc  pd  : quare 
cx  6.  h.  punda  utSc  g erunt  ad  Ellipfim . 
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DE  SECTiONIBVS  COMrciS. 


PROBL.  U.  PROPOS.  LXXI. 

Daio  Paralltlogrammo  quocumque  Hyper - 
holam  delineare  • 

Sit paralWogrammum  oc,  8e  produda  co ia r 
ducatur  per  f linea  xD.fiaiqi  triangulum  ckd, 
& dudi  s ab,  & co  parallelis 
lateri  op  j inter  lineas  ab,8t 
»i  i nuen  latu  r media 
inter  cd,  tk  Ld  media  ep  » Sc 
punda  e , & h erunt  ad  by- 
pefbolam . 

Probatur  ob  fimilitudl- 
nem  triangulorum  kb  eft  ad 
id,  vt  ab  aa  CP,&  vt  bp  ad  dp 
fic  i»  ad  ld.  Componantur, 
ftaque  ex  iftis  proportioni- 
bus redanguh . 


KB 

n AB 

te  BF 

vt  1B 

ad 

ad 

ad 

ad 

KD 

CD 

DF 

DL 

Ideo  compofitnm  erit  , n compofitum  . 

KB  fc  BF  AB  «r  1B 

ad  ad 

KD  & DF  CD  & LD 

Quare,  fir  quadratum  ut  $ quale  redangulo  ai, 
8e  i » erit  ad  quadratu  de  arquale  redangulo  co » 
£t  dl,  vt  redangulum  ICB,  & bp  ad  redangulum 
*p,  8e  df  t quare  punda  h,  & f ex  6.  huius  erunc 
ad  Hjpcrboiam  . 


EXPENSIO  XIX. 


circulo  traflis  quthbct  nimirum  Tm  cmnfpnn- 
dcnri  V g.  co  erit  equilia  tr,  Se  tt^corntfprm- 
dcntl  oi,  Se  per  extremi  cernm  ducemus  uqusblli 
"leim  cur0iR>  • 1»*  erit  ambitus  EiHp- 

Id  veri  oftendetur  demonftrando  ineift  .repli, 
citam  iicut  rG.quod  ita  fr  habeat  redangulum.  Se 
quadratum  c«  fegmentu  diametri  m,  Sr  Sr  Ka  ad 
redangulum  ex  fegmentis  m.Sr  tr  , n quadra- 
tam co,  fe  habet  ad  quadratum  Lq  . Nam  ex 
prop.tfblc  eft  propriet  u cffemialii  applicata- 
rum ellipticarum. 


Probatur  autem  . Vara  cum  ab,*  df  fint  dl- 
uif*  ia  partes  numero  pqualei  erit  tota  ad  medie- 
tatem fuam,  et  alia  tota  ad  mcdietttc.fieut A V.g. 
fex  partes  ad  duas  vniusnepc  »1  ad  AI  etuutquoq; 
vt  partea  fex  ad  duas  alterius,»  dI  ad  tF.  Igitur, 
Se  quadratum  ex  medietate  t e,  1«  erit  ad  rc&an- 
gulum  ex  ii, St  tA,rt  quadratum  ex  medietate  id, 
ad  redangulum  ex  di.  St  lF,  cum  ex  Ijldem  pro- 
portionibus coponatur  reftf  si,ad  at,  Sr  dl  ad  iv 
Stc.  Sed  redangulum  ei.  St  ai  eft  cquale  quadre; 
to  io , cum  to  fit  media  proportionalia  mter  > i , 
St  i * . Ergo,  St  quadrato  lqJiuic  fquali,  fient, Sr 
quadratum  ac,  vel  ea  eft  {quale  quadt  «o  ito  Qua- 
re  xd.dk,  StXF  redangulum  etit  ad  redangu» 
lum  ex  ldSc  At  lineis  , vt  quadratum  co  ail  qua- 
dratum lq.. 


De  trtufumplione  figurarum  cornearum  ex 
circulo . 

Sicut rx  datoparallelogrammofediones dedu» 
cimus,  fic  Sr  ex  dato  circulo  cas  adipi fcimur, 
te  tancd  potior!  i ure,  quanti  circulus  fedlonibui 
maiori  accedit  annalogia  . 


PROBL.  I.  PROPOS.  LXXII. 

D*to  circulo  quocumque  Ellipfim  qn*m- 
cumque  defer iber e ■ 

f 

Sit  datus  circulas  abc^x  co  defcribemis  quam- 
cumque  Ellipfim»fi  ftatuamus  eius  diametrum 
pro  diametro  Ellipfeos  minori,  8c  ad  libitum  eli- 
gamus maiorem  V.  g.  df  . 

Diuldemus itaque  AB.in  quas  placuerit  fquales 
partes,  attrahemus  perpendiculares  ad  diame- 
crum , vt  eft  oi,  8t  EC . Diuidcmus  quoque  Fu  in 
totidem  partes. & eredis  ad  ea  punda  diuilionom 
perpendicularibus » qu(  «rqualcs  fint  prioribus  in 


COROLLARIVM, 

K-  - 

*|~  T Inc  autem  ellides  fufficere  ad  formandam 
11  eliiplitn  ex  circulo , fi  lineam  datam , vel 
maiorem , vel  minorem  ita  feces  proporrtona- 
liter,  vt  ab  applicatis,  leufiaubus  in  circulo  fe- 
catur,  vel  vt  lpff  appUcatp,  finufque  crcfcunt. 

Sltfemi circulus  abc  , in  qqo  diulfo  in  partes 
cquales  dudi  fint  finus  cl,  8c  sf,  &c£t.  feccturq; 
Bl  primum  iu  partes  arquales,  iuxti  quas  finus  ipli 
fune, ita,  quod  si  fit  aequalis  Lc,  8e  Bra  fit  aequalis 
cjt.  deinde  iuxti  partes  line?  si  detruncetur 
bh  in  partes  proportionales  ex  prbpof.io.  lib.6. 
ita  quod  fic  bh,  ad  bi,  sn  ad  Bm,&Cft.  Dico  finus 
BH,&  BQ.&  ali)  fimiles  finubus  pr^didis  lc,ef,& 
alljs  difpofiti  per  punda  b,l,  8c  alia  in  quibus 
prius  erant  fui$  extremis  effe  in  cllipfi . 

Probatur . iu  elt  Bn  ad  bh  , vt  e F ad  Lc : Ergo 
etiam  quadratum  ex  sn  ad  quadratu  ex  hb  erit,  vt 
quadrtu  ex  ep  ad  quadratu  ex  lccx  ad.l.d.fed  qua- 
dratu e» ellxqualc  redangulo  bb,  &EA,itcmqj 
quadratum  LC  eit  arquale  redangulo  ex  Ai.,  8c  Lfi. 
Ergo  redangulum  eb,&ea  ad  redangulum  AL» 
& lb  habebit  eandem  proportionem,qurm  quadia- 
tum  ex  ef  ad  quadratum  ex  lc  . Ergo  etiam  ean- 
dem, quam  quadratum  ex  bq  ad  quadratum  ex  bh  i 

cum 
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^,1  TRACTATVS  XXIV. 

eum  fi nt  In  eadem  proportione  cum  pr?didis  ex 
te  quadratis  . Ctim  ergo  ex  an  quadratum 
fit  ex  eh quadratum*  et  redangulum  ex  ab  » Sf  ** 
ad  redangulum  a L,Se  lb;  Itnef  bo i,  Se  bh  erunt  ad 
diametrum  ab  applicat*  in  pundis  e,&  l • Vade 
carum  extrema  panda  erunt  in  Ellipfi  ex  6.  h. 

Jdcm  dicendum . Si  »uxta  diuiliones  diametri 
ab  diuidator  proportionaliter  aliqua  alia  linea, 
feu  maior,  vt  ad  , feu  minor , vt  fd  . Nam  fi  illi 
line*,  vt  fidum  eft  leorfum  applicentur  finu» 
x.c»8r  ef  quilibet  ad  fuum  pundum  correfpondens, 
horum  finuum  excrema  punda  erunt  in  Ellipfi  . 


COROLLARIVM  II. 


* Probatur.  Nam  quia  as  ablatum  eft  ad  o a abla- 
tum, vt  ab  totum  eft  ad  ap  cotum,  erit  etiam  re- 
liquum E B ad  reliquum  oo,vt  as  eft  ad  aO  . Qua- 
re redangulum  ao,  Se  on  erit  compofitum  exijf- 
dem  proportionibus  j quibus  ae,8cfb  componi- 
tur . Sic  quoque  al  ad  av  erit,  vt  ab  eft  ad  ad  . 
Quare,  Se  refiduuro  lb  ad  refiduum  VD  erit,  vt  al 
ad  av  : quare,  & redangulum  ex  AV,&VD,quod 
eft  quadratum  componetur  ex  ijfdem  proportio- 
nibus, quibus  quadratum  ex  aL,8tlb  * Cum  ergo 
redangulum  ex  ca  &tod  fit  compofitum  ex  ijfdem 
proportionibus,  quibus  redangulum  ex  as,  8 c r.B 
erit  ad  redangulum,  Ceu  quadratum  av  , &vb 
compofitum  ex  ijfdem  proportionibus,  quibus  re- 
dangulum, feu  quadratum  aL,  & lb,  vt  redangu- 
lum ae,  Se  eb  ad  idem  quadratum  ex  aL,&  lb  : Sed 
redangulum  ex  ae,  & lb  ad  quadratum  ex  AL,  & 
lb  eft,  vt  quadratum  exErad  quadratum  ex  cl  . 
Ergo  etiam  redangulum  ex  Ao,froDeftad  re- 
dangulum ex  aV  , Br  VD,  vt  quadratum  ex  ef  ad 
quadratum  <X  LC.  Quare  Ef,&r  lc  erunt  applica - 
t$  ad  diametrum  ad,&  earum  extrema  puuda  in 
Ellipfi  reperientur. 

COROLLA  R I V M I. 

POrfunt  etiam  Ellipfes  i circulo  defumi,etiam, 
fi  diameter  circuli,  feu  ei  proportionalis  fu- 
matur pro  fecunda  diametro  in  Ellipfi  9Se  el  ad 
angulos  obliquos  eofdem  applicentur , feu  finus, 
feu  lin  ubus  proportionales  parallclijdabunt  enim 
punda,  per  qu?  duda  Ellipfis  circundabit  diame- 
trum fecundarum.  • 


Vin  etiam  deferibetur  Ellipfis,  fi  ttim  Sinu* 
Vy  hus. tum  portion-bus  diametri  proportio- 
nales fumantur , vt  eft  videre  In  fig  i.  Nam  re- 
dangulum bl,  Se  LD  eft  ad  redangulum  be  , fir  ed 
in  fig.  i.  vt  eft  al,  LB  redangulum  ad  be  , Se  ea 
redangulum  , quod  eft  vt  quadratum  ex  Lc  ad 
quadratu  cx  ef;  Quadratu  verb  LC  ad  quadratu  ir 
eft,vt  quadratu  BH.vel  zqualis  Lc  in  fig.i.ad  qua- 
tum  Bn,vel  «qualis  ep  . Quare  ex  pquo  redangu- 
lum bl  , &r  Ld  erit  ad  redangulum  be  , ed  erit , vt 
quadratum  Lc  ad  quadratum  ep  . Quare  LC,  & Ef 
erunt  applicat*  in  fig.2.  ad  diametrum  D» . 

PROBL.  IL  FROPOS.  LXXII. 

* Ellipftm  dato  circulo  , O*  minori  dia • 
metro  per  punlU  de feribere  „ 

*£lt  datus  circulus  , feu  quadrans  bc  , Se  diame- 
i3  ter  minor  Ellipfis  ed;  di uidaturque  circulus 
in  quaflibuent  partes  cz;zc,*P,  A-  tandem  pb  du- 
canturque  reda:  czr,zcT,  gpv,  Be  cpter*  fi  adfinc 
ad  diametrum  produdum ex;  ab  ijfdem  quoque 
pundis  perpendiculares  ducantur  zl,  gh,  pi  t Se 
deinde  a vertice  d diametri  minoris  ed  ducatur  ad 
pundum  diametri  X,  in  quod  cadit  czx  reda  nx. 
Se  a pundo  M,in  quofecat  ZL  dticartlr  reda  ad  7; 
quf  fit  mt,  in  quod  cadit  zct  ruriufque  a pundo 
v , vbi  b*c  poftremo  duda  fecat  perpendicularem 
ch  ducatur  reda  n v ad  pundum  v,  in  quod  cadit 
gP  V,  Se  fic  agatur  fucccftiue  de  ali  js  . Si  ergo  per 
punda  dmnOB  flexa «quabili  manu  ducatur,  h*c 
erit  Ellipfis  quaru  pars.  Se  puuda  Ula  dmnob 
erunt  in  Ellipfi,  . 


Probatur  Progr.  i.qula  (vt  oftendam ) in  Ellipfi* 
bus  ita  eft  eC  ad  ED,vt  zl  ad  ml,&  i contra  r oucr- 
tendo . Ergo  conuenient  in  vnicum  pundum  x. 
Alioquin  fi  aliqua  non  tranfiret  per  pundum  x, 
fed  alibi  V.,g.  per  x,  &r  perueniret  ad  pundum  D 
ex  Coroll.  propof.4.  Elemcnt.  cflet  ec  adtD» 
vt  lz  ad  XL , quia  enim  dxk  reda  cfiet  , vt 
dicunt  aduerfarij.  Se  perueniret  ad  pundum  x 
per  x linef  de.  Se  ix  elfent  in  eodem  triangulo  pa- 
rallel*,  fed  etiam  ce  efiet  ad  de,  vt  zl  ad  lm,  quia 
di,lm  funt  in  Ellipfi,vt  prffupponimus  quaprop- 
ter cum  XL,Se  ml  eifdem  lz  eadem  proportionem 
diceret , quam  ce  ad  ed  , cfient  inuicem  «quales 
ex  propof.9.iib  5.  Elero.  quod  eft  abfurdum  . Er- 
go dK  tranfibit  per  pundum  M , per  quod  tranfit 
Ellipfis . 

Progrefl,  1.  Quod  vero  cb  in  Eliipfibus  fit  ad 
DE , vt  zl  ad  ml, patet . Nam  in  circulo  Ita  eft  qua- 
dratum ec  ad  quadratum  ZL,vt  redangulum  ex  be 
& eb  ad  redangulum  ex  fegmentis  diametri  Lb,& 
refiduo  fegmento  Lia,  quod  ex  propof.35  Iib.3. 
Elem.  quadratum  ex  *c  ,8e  redangulum  ex  Teg- 
mentis tuau>ctri  be, Sc  refiduo  bb  fint  (qualia  fient 

etiam 
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«tam  2l  quadratum,  ?r  redangulum  ex  re- 

liquo led  Tegmento  ciufdc  diametri,  fcd  etia  qua- 
dratu ob ad  quid.  Mi.,  vt  redangulu  Et.EBad  rcd. 
cx  ijfdcm  *L-  & leb  diametri  portionibus  circuli 
fimulquc  EI  It  piis  ex  prop.tf.h  cum  ergo  in  eidem 
proportione  redangulorum  referimur  EC quadra- 
tum ad  lz  quadratum,  vt  de  quadratam  ad  lM  qua- 
dratam erunt  ex  propof.  1 tf  Elem.  j.  in  eadem 
proportione  . Quare  , & latera  erunt  In  eadem 
proportione  ex  atf.  !ib.tf.3f  eritEC  adL*,  vtsDad 
MLj  quare  p.rnmtandOi  quoque  erit  Ecad  ed,  ve 

LZ  avi  ML. 

PROBL.  IIL  PROPOS.  LXXiV. 

Dato  circulo , [tu  circuli  portione  Parabo- 
lam ieferibere  . 

Flant  squales  lineis  b a,8t  ac  dudis  i vertice  a 
Tegmenti  abcd  ad  peripheriam  ipfius  applica- 
tae cl  ad  hf  , qua*  tamen  debent  efle  squidift  antes 
tangenti  circuli  ma  : Si  deinde  per  puada  gf  du- 
catur flexa,  hfc  erit  Paraio/a  . 

Probatur . Nam  vt  eft  cl  quadratam  ad  iH  qua- 
dratum, fle  intercepta  LAeft  in  proportione  ad 


interceptam  ah  . Ergo 

ex  tf  h.  afg  eft  parabola  . 

Hoc  autem  oftenditur  . Nam  ex  prop.29.lib  f. 

hSW- 

EI.  angulus  nah 
squatur  angulo 

ABD,&ob  paral- 

Sr /\  aV 

lelas  MM,&BH 

M (j/  \ 

angulo  a h 1 • 
y Qnadcre  aid  att- 

-y  gulus  agulo  BHA 

erit  squalis^an- 

* ' 1 ) 

l gulus  verb  ad  a 

\ eft  communis . 

A Ergo  triangula 

^ ABD,&  BAHerijt 

fquiagula.ideoq; 

iimi lia ; Ideoque 

ah  erit  ad  ai,  vt  ABad  ad,  quadere  ab  erit  media 
proportionalis,  8r  ah  , 8e  ad  extremae . Vnde  re- 
dangulumcx  da.&Tah  squabiturex  progr.19. 
lib.tf.  quadaato  ba  , ideft  quadrato  hp  . Et  idem 
concludes  de  quadrato  ca  ideft  tc,quod  fit  squa- 
le redangulo  cx  da  , 8r  al  . I deoque  quadratum 
ca  erit  ad  quaefratum  ba,  vt  redangulum  ex  ad, 
Sc  aL  ad  redangulum  ad,  8e  ah  j fed  hxc  redan- 
gulaob  eandem  altitudinem  ad  ex  prop.i.lib.tf. 
Elem.  Tunc  vt  al  ad  ah  . Ergo  etiam  quadratum 
ca  ad  quadratum  ba  erit,  vt  aL  ad  ah  • Ergo 
etiam  quadratum  cl  ad  quadratum  ph  , quae  lineis 
ca»  & ba  aequantur  erunt,  vtL\  ad  ha.  Vnde 
c p a ex  y . huius  erit  Parabola  , & ad  Parameter , 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LXXV. 

a 

Dato  Circulo  Hyperbolam  defer ibere. 

nc:  ?*  • » 

Angentes,  quscumque  ad,  & cb  pro  appllca- 
JL  ti*  cdftituancur  a pudis  a,&  c.quibus  inter- 
fecaot  diametrum  ml  prodadum , qus  erunt  ad, 
&CB,flexaque  idm  per  extrema  applicatarum  du- 
da  erit  Hyperbola. 

Probatur.  Quadratum  c»  tangentis  eft  squa- 
le redangulo  cx  cl  fccantis»  8r  cm  ex  propof.jtf. 

J 


lib.y.  Eucl.  flent,  te  quadratum  ad  tangentis  eft 
squale  redangulo  al  fecantis,&  am  Ergo  rteft 
bc  quadratum  ad  quadratum  daj  fle  redangulum 
ex  cm  , 8c  cL  ad  redangulum  La  , 8c  am  . Qua- 
te cx  tf.  huius  bc,&  ad  erunt  applicats  Hyperbo- 
Is,  cuius  diameter  tranfoeria  mL  , 


Idem  efficies  ; fl  vtaris  tangentibus  Mz , mn 
pro  applicatis  V»,  8c  it  , & pto  interceptis  dia- 
metri portionibus  parte  exteriori  fecarttium  xz,& 
on,  quas  transferas  in  tm  , & vu  . Itaque  eadem 
ratione  quadratum  tangentis  it,  v*l  zu  xquabi- 
tur  redangulo  rz  Tecadtis  , & exterius  aflumpts 
kz,  ideft  redangulo  ex  tt. . & tm  ; fic  tangentis 
quadratu  mn, ideft  f qualis  v% gquabitur  reda  gulo 
' e*  us.&NO.vel  vL.Sr  vM,8r  ideo  qoad.VX  erit  ad 
quadratum  ri  eft  , vt  redangulum  ex  VL  , St  vm 
ad  redangulum  ex  Tl,  8r  tm . Quapropter  erunc 
cx  tf.  huius  Vx,  Oc  Tt  applicats  hyperbols  ; cuius 
diameter  tranfuerfa  ml  . 

EXPENSIO  XX. 

De  mutua  feclionum  trasfumptione . 

DEdudioni  fedionum  i circulo  , & redan- 
gulo debet  iure  fuccedere  mutua  earum 
transformatio,  atque  tranfumptio , &r  modus  do. 
cendus  eft , quo  data  vna  fcdione,  altera  cx  illa 
extrahatur. 

PROBL.  I.  PROPOS.  LXXVI. 

Data  Parabola  ex  ea  Hyperbolam  iranfcri- 
here , vel  l contra . 

Sit  hc  diameter*  8e  ordinatim  applicats  in  pa- 
rabola BD,8rc&  i cuius  parameter  ah;  Qua- 


dratis Igitur  db  , & bh  fiat  squale  quadratum  es 
FI  j Iterum  quadratis  ec,&  cb  fiat  squale  quadra- 
Iii  tum 
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4»4  TRACTA 

«um  rc e»  ll.  IU».*. 8e  panda e,r extrema  erunt  *d 
Hyperbolam. 

Sit  ah  aquale  Parametro  Paraboiar  . Igitur  ih» 
& ha  redangufum  aequabitur  quadrato  db,&t  ideo 
(i  addas  quadratum  bh  jerit  redangulum  ex  ab»& 
bh  quadratis  db  ,6e  BH  «quale  , Bc  ideo  quadrato 
Bf  ex  Thefi  zquale  . Sic  dicendum  de  quadrato 
icarquale  redangulo  AHi*r  hc;  add’to  , eiqua- 
dratoHC  quadrata  ex tc  . 8c  CH » idcft  quadratura 
cc  ex  Thefi  eis  zquale,  erit  etiam  zquale  rcdan- 
guIoAC,«fCH.  Quapropter  ita  erit  fi  quadra- 
tum ad  quadratum  cr. , rt  ab  , & bh  rcdangulura 
ad  redangulum  ac,  ch,  idcoque  bf  , & cc  erunt 
applicat*  HyperboI*  cx  prop.tf.huiu* > cuius  dia- 
meter intercepta  ha  . 


T V S XXIV. 

drato  pe:  Addito  igitur  quadrato  ac  reda  »ulo  ac, 
& cb  fiet  totum  redangulum  el  ab  , & ac  zquile 
quadratis  dc,*  ca;  fic  addito  quadrato  ae  rrd.cx 
EA.ar  tefiet  totum  redangulum  ex  aaJBc  ae  zqua- 
le quadratis  BE,&r  ea  eiuf-icm  altitudinis  a«j  ldco 
erue  tnuiccm,vt  altitudines  ac,  A*  r.n  ; ied  qua  ira- 
tum hc  rcdangulocx  ab,&  ac  ex  tfFcdionc  fqua- 
«ui;  fic  etiam  f i quadratu  rc&.ragui'o  cx  ab  &r  ae. 
Ergo  ita  enc  quadrarum  ex  ch  ad  quaj..  ti , vt  ac 
ad  ae  . Quare  ch,&  IL  crunc  appltcatz  par abolic£. 

PKOBL.  IV.  PROPOS.  LXXJX. 

Data  Parabola  Elhpfim  deferibere  . 


PROBL.  II-  PROPOS.  LXXVII. 

Data  Hyperbola , in  qua  quadrata  ‘Va- 
catarum fnt  acjuaha  rttfd/igulis , tx,  in- 
terceptis dimetri  portionibus  Parabo- 
lam defcnbere . 

DEcrabitur  in  prarced.  fi g.  a quadrati,  appll- 
catarum  fb,  Bc  gc  quadrata  interceptarum 
diametri  portionum  bh,&  ch  ex  j J.lib.5.  &r  qn*- 
dratorum  refiduorum  latera  erunt  applicat*  Para- 
bolicz  ad  eafdem  diametri  portiones  bh,  Bc  HC. 

Probatur.  Nam  qqiaex  Tljefi  cc  quadratura 
«quatur  rcdaogwlo  ac,  «f  ,ch  . JErgo  ab  eis  vtnf- 
que  ablato  quadrato  ch  erit,  quadratum  CE  zqua- 
le redangulo  ah ,6t  hc  . Rurfu»  fi  a bf  quadrato, 
& ab  ab,  & Hi  redangulo  dematur  quadratura  fcH 
erit  quadratum  db  xqoale  redangulo  ah.  HBj  at 
quia  iRa  redangula  conficiuntur  ex  eodem  latere 
ha  erunt  inuiccm,  rt  altitudme*  c * id  bh  . Ergo 
etiam  quadrata  EC  ad  bd  erunt  rt  ch  ad  hb  r Ideoqj 
cb,&  db  erunt  applicat*  ParaboI*,culua  parimc- 
ter  ha  . 

• t 

PROBL.  III.  PROPOS.  LXXVIII- 

Data  Elhpfi' Parabolam  deferibere  • 

Sit  Ellipfis  ab  > & In  ea  diameter  coniu- 
gata  aequalia  alteri  ab.  Se  applicat*  dc,  Bc 
*F:  Fiatque  quadratum  hc  zquale  quadratis  ex 
DC.&ac,  &r  quadratum  i&  zquale  quadratisFB 
&ea.  Et  CH,  atque  ie  horum  quadratorum  lacera 
erunt  applicate  in  Parabola. 


Probatur  ex  pr0p.JT.Tr  i4.  cum  a>  fit  diame- 
ter conjugata  erit  redangulum  *c,  &ci zquale 
quadrato  co,  «c  ita  quoque  ae,  Bc  «b  zquale  qua- 


EX  ;parabola  deferibetur  Elhpfi»  adbibita fig. 

prec.  ex  propof.jj.lib.6.  Auferatur  quadra- 
tum ac  portionis  diametri  i quadrato  ch,&  latus 
dc  refi  Jui  quadrati  ftituatur  oro  applicata  diame- 
tri coniugat*  zquaiis  alteri . 

Probatur . Nam  quia  hc  quadratum  zquatur 
*ed£angulo  ab  pararactri , Se  ac;  rt  auferatur  ab 
vtrifq;  quadratum  ex  ac  remanebunt  zqualia  qua. 
dratum  Dc,  Bc  c a , ca  redangulu  ; fic  dicas  de  re» 
d angulo  ab  , &r  a e , & quadrato  f 1 i quibus  fi 
auferatur  quadratum  ae  remanebunt  ef  refi  fuum 
quadrati  JBc  a f.,8c  si  redaguli  cqualia  • Quare  erit 
rt  quadratum  dc  ad  quadratum  fe,  ita  ca,&  cb  re- 
dangulum  ad  redangulum  ae.Rt  eb  Quare  cx 
6%  huius  DC,flr  fe  erunt  appheat?  Ellipticz  . 

Quod  rero  redangula  applicatarum  quadratis 
zqualia  fint  eiufdem  bafis  patet,  quia  habent  cua- 
dern  Parasnetrum,  & ab  Parabolz  datz  cru  Para* 
meter , at  in  Ellipfi  erit  diameter  coniugata  zqua- 
/iis  alteri»  co  quod  bea  redangulum  remaneat 
aquile  quadrato  FE,8r  fic  de  alijs  . 

PROBL.  V.  PROPOS.  LXXX. 

Data  Elhpfi  Hyperbolam  deferibere . 

Flat  redangulum  ifofcclle* aOd, deinde  dudis 
in  Ellipfi  cc,  Bc  £F  applicatis  fecabuntADin 
1,  BcL , fiat  quadrato  cc  zquale  redangulum  ci, 
Bc  ir.&t  quadrato  cx  Fe  zquale  redangulum  fL, 
Bc  Ln  . Erit  ad  a.  triangulum,  & reda  tranfibn 


: i-Xt 

i punfto  d p«  titrcma  n.8t  Nam  rum  fit  ct. 
Atri  redangulum  ad  lL,  Bc  L a redangulum, vt  cc 
quadratum  ad  e f quadratum,  ideft  rt  ca,  Bc  co  te- 
d angulum  ad  ae,Sc  bO  redangulum  habebunt  ca 
redangula  proportionem  ex  lateribua  compofi- 
tun,  fic  que  Rabunt . 


CompoE 
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Compof.  vt  Compof. 


CI 

& 

IR 

CA 

& 

co 

ad 

ad 

EL 

& 

LN 

EA 

& 

EO 

Ergo 

latera 

latera 

CI 

vt 

CA 

IR 

vt 

CO 

ad 

• 

ad 

ad 

ad 

EL 

Ea 

LN 

EO 

Sed  CO>&  Eo»  vt  i d a J t D,Sc  ideo  erit»  vt  R-D  ad 
np,  quare  id,  ld  latera  ftipanria  parallelas  IR»en 
erunt  rediar , quod  triangula  lint  fimilia  &ID  ,& 
ndl  cx  y.  Iib.  6.  & ideo  polita  vnum  fuper  aliud 
in  angulo  d conuenicnt, 8t  eadem  crura  efficient  • 
Si  rcftangulo  igitur  ci , & ca  fiat  quadratum 
«quale  Vc,  & EL» & tM  rcdangulo  quadratum  *P 
x quale, erunt  vc  inter  ci,&c*>  8r  ve  medi*  pro- 
portionales inter  en,&  le  . Quare  ex  prop.;9- 
erunt  vc,  & p*  applicat*  Hyperbolic*  ,&  P,  & V 
pundta  ad  Hypcrbolam  • 


PROBL  V.  PROPOS.  LXXXI. 

Datam  tfvperbolam  ad  Ellipfim  reuocare  * 

HOc  fit  auferendo  quadratum  ca  ab  VC  In  fig. 

pr?ecd  «f  ea  ab  «p,  & cet.  fle  latera,  qu*  re- 
fiduorum  quadratorum  contexunt  latera  erunt 
applicate  inEllipfi  ; cuius  diameter  tranfuerfaefi: 
eadem,  ac  diameter  Hypcrbolica.que  potcll  etiam 
efie  diameter  fecundari*,  licet  figura  fitdefolo 
axe. 


De  SeBiomlms  corporum  fpbsroiconrm  per  plana/  fu  perferes . 

®Idimus  Se&iones  Sphfre  per  planas  fuperficieSjrelariones, 
proprietates,  & (kpendentiasjmodo  leftioncs  corporum, 
quae  aliquid  fphaerici  pofsidcnt  per  planas  fuperficies 
contemplanda?,  qux  deinde  ad  proieftiones , tum  fphaera?,  tum 
circulorum  , feu  orthographice,  feu  ftereomctrice  mirabiliter  de- 
feruiunt . 


f t , ergo  ex  st iu 9 
erit  rv  , i ve  r dan- 
gulum  ad  fi  , Se  i e re- 
dangulum  , vt  quadre» 
tum  vo  ad  quadratum- 
ip  : quare  ex  propof.tf. 

)X  Tnft.  »4.  foe  Ellipfis 
«rit. 


De  ftclime  Coni  , cuiufcumqHt  fer  phn,ts 
fupetpcies . 


SEdio  coni  poft  fpfiarram  celebrior, vtpote.qiif 
tres  mirabiles  fcdiones  exhibeat  Ellipfim  , 
Hyperbolam,  Arabolam,  8r  infuper  triangulum, 
&r  circulum,  Se  licet  iam  dc  coni  fedionibus  ege- 
rimus, non  tamen  pro  vtetiam  probafi  Ellipfim 
pofidet,de  i;s  tradauimus  ,•  quemadmodum  punc 
a^ereoportunomiudicamu^.  *■  • ' 


THEOR.  JI.  PRQPOS.  II, 


[tftto  cani  circularis  fcaleni , qus 
ufos  alternos  efficiat  squales  baji^ 

(f  ipfa  quaque  circulus  eji . 


THEOR.  I.  PRQp.  f. 

nnii  fcllio  coni  Elliptici  paralleU  b*ft  S 


It  eonus  cyp  , cuius  bafis  circularis  op  . Bc 
circulus  cquidiftaos,&  parallelus  qVts.  lam 
_ am  eft  ex  pr arc.tr. pr. a -quod  fi  op  bafis  Iit  cir- 
culus, fore  etiam  circuluit  q<vt  . Quo  fuppofi- 
to  ducatur  alius  circulu^qui  cum  ifto  c^vs  r an- 
gulo* alternos  zquales  efficiat,  ita  quod  angulus 
H conclufus  latere  con  cooY.&r  diametro  hh, 
fit  (qualis  angulo  r^ejaufus  latere  coni  q>,&  dia* 
metro  qt\  Et  fuperficies  rth  , qxs  (apponantur 
perpendiculares  triangulo  per  axem  oyp,  quare 
'»x  , 8r  xv  fcdio.OYP  plano  perpeodicularjtcr  iq- 
cumbet  ex  itf.trad.il. 

Keitaque  ita  concepta  Probatur  propof  Angu- 
lus apud  r in  triangulo  rqjc 
•yi  eft  aqualis  angulo  apud  h in 
/71  triangulo xhs.  Anguli  quo- 
/ / 1 que  ad  verticem  x funt  p qua» 
/ J 1 lesex  prop  n.lib.i.  Ergo  cx 

/ /I  I propof.  17.  lib.l.  Coroll.  1. 


•*  1)  Robatur , quod  in  cono  AXZ.cuiaa  bafis  1Y8? 

X fit  Ellipfis,  rMod,  & J'iQ\o  parallela  retn  fit 
'Bllipfit . Nam  vt  na  ad  Va  , fic  XN  id  Fv , 8e  fic 
N2  ad  VE,  &'  ny  ad  vo,  Se  permutamdo,  ob  parallelas 
in  triangulis  xan,  Se  nay  , Se  anz  , quorum  com  - 
mune  latus tft  na.  V ndc etiam redangulum xnz 
ad  redangulum  pvs  erit  ex  2tf.  lib.tf.  vt  ny  qua- 
dratum ad  vo  quadratum . Eodemquc  modo  con- 
cludes, quod  xr  fit  ad  fi,  vt  rz  ad  1 E,Sr  R r ad  ip: 
fint  in  eadem  proportione, & pmtt'‘t*ndo,ic  r a ad 
1 a, eo  quod  in  triangulis  ob  parallelas  fimilibus  ex 
4.I  tf.cxiftat . Quare  pariter  XR,&  rz  re&angulu 
erit  ad  redangulum  Fi,  IE,  vt  quadratum  RT  ad 
quadratum  IP  . Itaque  xn,  Atnz  redangulum  eft 
ad  fv  , & VE  redangulum,  vt  quadratum  ny  ad 
quadratum  Vo,  Se  coniiirier.do  fv,&'VE  redangu- 
lum  eft  ad  Xn, Se  nz  redangulum  * vt  quadratum 
vo  ad  quadratum  yn,  Se  vt  xn,  Se  nz  redangulum 
ad  xr,  Se  rz  redangulum,  ita  eft  quadratum  TN  ad 
quadratum  RT  cum  xqz  cx  Thefi  fit  Ellipfis,  vt 
autem  xr,&  rz  redangulum  ad  Fi  ,8e  le  redan- 
gulum » ita  eft  quadratum  lt  ad  quadratum 


fize  duo  triangula  funt  ? qui- 
angula:  Quamobrem  latera 
erunt  proportionalia , quz 
circum  zquales  angulos  ex 


— propof  4,  lib.tf.  Proptcrcaqj 

ita  erit  crus  XQ,ad  crus  xr. 
alterum , ficut  crus  xh  ad  crus  xs  alterius  trian- 
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DE  SFCTIONIBVS  SpH/EROICORVM . 

Sed  ex  propof.18.lib.rf.fi  quatuor  redx  propor- 
tionales fuerint  illud  retftangulum , quod  confti- 
tuitur  a medijs  V,  g.  e*  cruribus  XH,5r»icft  ae- 
quale redangulo  ex  extremis  conftituto,  nempe 
vt  qx,  & t 

Atexpropof.jf.lib.j.  rcdangulum  qj»  Se  x* 
conftit  utum  aequatur  quadraro»  ex  planorum  fc- 
mifcdione  xr.aut  XV  conftituto,  quia  lunt  Jincf» 
qui  in  circulo  fe  joterfccapt . Ergo  pari  ratione 
Redangulum  ex  XR  , 8f  xh  erie  eidem  quadrato 
arqualecx  fcmifcdione  coftitoto ; Quare  ex  didis 
pr. j y l.rf  el.  hjc duo punda  erut  in  prcuil  circQ- 
ferentia . Quadroptcr  i.th v circuli  circfiferentia 
erit, cum  idem  argumentu  valeat,  etia  11  fcdio  tv 
fiat  aut  fuperias,  aut  inferius , dummodo  paralle- 
la fediom  iam  fadx  planorum  RTVH,vel  t^rvs  , 
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COROLLARIVM. 

ILIum  conum  Ellipticum  nullam  bafim  pofie 
habere  » qux  fit  circulus,  fi  faltem  bc  axis 
qui  deberet  effe  maior  fadus  perpendicularis  vni 
laterum  trianguli  per  axem  dae  fit  maior  adhuc, 
na  tunc  axi  minori  pr.  etiam  ceterae  omnes  ex  Cor. 
propof  17.l1b.l-  Elem.  erunt  maiores  ipfa  c»; 
Quod  fi  accidat  perpendicularem  bc  polle  elfie 
mmorjjtunc  aliqua  alia  longior  erit  xqualis.  Vn- 
de  in  eo  cono  poterit  fieri  aliqua  fcdio  circulus . 

THEOR.  JV.  PROPOS.  JV. 


COROLLARIVM  I. 

* r Tine  eft  in  Cono  ftraleno  duos  axes  rcperlri. 

Quia  duo  centra  funt  circulorum,  i qui- 
bus a vertice  y axis  ad  quemlibet  duci  potcfl.quar 
non  coincidunt  in  idem  pundum, nempe  bafis  re- 
dx, qqx  fieret,  qui,  Bc  eflet  axis  coni  proprie  di- 
dus,  & bafis  obiiqux  . 

* Ponantur  enim  xquales  rx  , 8e  XM : Dico 
Se  xs  i nf quales effe,  Se  ideo  pundum  X circuli 
V centrum  non  «fle  • Quod  fi  xquales  dican- 
tur, oftenditur  fine  abfurdo  id  effe  non  poffe . 

NaraRxq^-  &xHsfunc  triangula  ad  verticem 
ex  hypotheli , x quali  a quoque  crura  ambientia 
xquales  angulos  ad  verticem  x,  fcijicet  X$,&  qx 
ficuti  rx,  Se  xh  c$  Thcfi,ideo  bafes  f quales  habe- 
bunt qr,  A hs.  Quare  cum  anguli  apud<^,  Se  h 
remaneant  xquales  ciiambafes  xa,8e  axoppofite 
illis  angulis  feptis  a cruribus  xqualibui  erunt  x- 
quales  cx  » i . 1 i b.  1 . fcd  x s ex  f qualis  ex  aduerfarijs 
‘pflftL*  LrgOQX, & xr  erunt  bafes  xquales. 
Quare  ex  14.  lib.i.  Elem.  anguli  r,  & oberunt  x- 
qualcs  : Quadcre  r,  Se  h,  vtpote  terno  Qjrquales 
erunt  xquales  anguli  alterni,  & ideo  cx  28.  lib.i. 
qr,  Se  hs  effent  parallelx  : quod  eft  abfurdum . 

Cum  igitur  jinexqx,  & Xs  xquales  effe  ne- 
queant axi?  bafis  qjwi  «6  poterit  efle  bafis  rtVh 
ctiamfi  has  bafes  ponas  efle  Ellipfes  . Ideoque 
nulix  Ellipfes, vel  circuli  in  conis  habebunt  com- 
munem axem,  nifi  paralleli . 

f THEOR.  III.  PROP.  III? 

* Omni s fctlio  Coni  Elliptici,  qua  fccet 
utrum  que  latus,  in  qua  pojjit  effe  maior 
axis  aqualis  alteri  axi  circulus  efl. 

Sit  in  cono  ADt  fcdio  bc,  cuius  femiaxis  bo  ma- 
ior poftit  elfe  xqualis  axi  alteri  00. Dico  ikc 
tjfk  arcuium  , 

Probatur.  Nam  bo,  & oc,  rcdangulum  cx  ra- 
dijs  eft  ad  quadratum  30, 
xqualis,  vt  bi,  & ic  re- 
dangulum  ad  iL  quadra- 
tum,& per  mu  f a fed  BO, 
& Oc  quadratum  xquatur 
quadrato  oc  $ Efgo,  Se  il , 
Se  ic  rcdangulum  xqua- 
bitur  quadrato  il*  cumque 
»oc  axeii  afferatur,  Ergo 
cx  1j.lib.3-  «Fccerlr circulus. 


In  Cono  quocumque  Ellipfes  parallela 
fimiles  funt  . 

SIntduf  Ellipfes  parajldf  In  quocumque  cono, 
fiue  elliptico,  feu  circulari  aeb, nempe  Mlix, 
pe  Adbc  . Dico  eas  effe  fimiles  , 

* Probatur  . Quod 
fint  fimiles, vtpi  ad  oe; 
fic  af  ad  mo  »&  itacp 
ad  Lo  ob  paral|e)as  mo 
Se  af  in  triangulo  mep. 
Se  cp  adLoinpriangu- 
lo  cef  , fcd  CT , & LO 
funt  appliqnx , Se  mo, 
&r  af  portiones  diame- 
tri, ergo  acdb,&  mLik 
erunt  Ellipfes  fimiles 


THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

f Omnis  feftio  coni  Elliptici  non  parallela 
iafi  etiam  Elhpfis,  eli  /i  virumque  latus 
fecet  friangult  per  axf  n . 

Sint  aeb,  & cfd  dux Ellipfes,& fit  obliqua bafi 
xek  . Dico  eam  effe  Ellipfim . 
f Probatur.  Didum  eft  pr.yj,Cor.Tr*M*  AlBre* 
dangulum  effe  ad  eoo 
rcdangulum,  vt  qua- 
dratu si  ad  quadratu 
op  ob  ellipfes  paralle- 
las, quf  fimiles  Sutex 
prf c.  Sed  vt  a 1 ad  cty; 
fic  x*  »°  wi»n- 

gulis  xquiangulls  ob 
parallelas  axi,&  cxo. 
^riterque  vt  iBad  oo 
Ita  ob  eandem  ratiooem  IX  ad  ko  . 

Componendo  igitur  proportiones 
cum  ai  vt  xi  & A1  **  Tt  KI 
ad  ad 

co  xo 

Ergo  compofitum  vt 
ai  Se  ir  « 
ad 

co  8e  ©i> 

Quare  etiam  vt  redangulum  Xt,  Pe  xi  ad  re- 
aamfulumxo.&PK  fic  «ic  c]u.dr«uin  sl  ad 
quadratum  of  ex  propof  id.  lib.f.  curo  fic  ea- 
dem proporcio  quadracoruro,  ac  reaangulorum 
Al.Sl  i»  adco,8tOO.  Vndent«.fraa.*+.**»« 
eric  ellipfic  ■ THE0R. 


ad  ad 

O d oi 

compofitum  . 
xi  & xi 
ad 

xo  Se  px 
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THEOR.  VI.  PROPOS.  VI. 

f-Jyptrbda  parallela  in  Cono  fimiles  funt , 

]N  cono  glm  fedo  triangulo  per  verticem 
elf  ab  interfedionibus  BD.&  fe  circulorum 
» es,  fr  cfn  duar  hypcrbol*  parallele  cmfi,  & At- 
bd  di fc edant  ei  diametri  tranfuerfe  protendantur 
vfquc  ad  Q^fr  K . Sint  autem  he  omnia  plana  per- 
pendicularia triangulo  cx  generatione cm.  Dico 
hdf  JiQw*es  far  HcLi  ijjt  Hyrttbv  as , 

Intell.gatur  1. non  fit  fatis  txprefTa  ab  l vertice 
In  aliquod  pundum  I produda  Ime.i,  fr  a pundo, 
quo  Iccat  diametrum  vtrumque  i,fr  v dup  perpen  N 
diculares  ad  idem  planum  l no  erigantur  lM,fr 
V rjfr  exprop.l.l  rad  ia.  erunt  parallele  quoque. 
Quo  pofito  probator , cum  eq.,  fr  dk  fine  pa- 
rallele , & Tegmen- 
ta ipfarum  em  re- 
dmguhim  ex  tv  , 
fr  Ya  ad  redangu* 
lum  ex  DA,fr  KD.vt 
redangulum  ex  qt, 
fr  IC  ad  redangu  - 
lum  ex  qe  , & ec; 
quod  latera  obti- 
neant proportiona- 
lia. Vt  autem  redi 
gulumex  xv  , & av 
ad  redangulum  ex 
XD.fr  da,  ita  eft  tv 
quadratum  ad  ed 
quadratum  ex  6.  h. 
Et  vt  redangu- 
lum ci,  fr  qi  ad  redangulum  ex  qt,  fric,  itaeft 
qurdratum  mi  ad  quadratum  fe  . Ergo  erit  etiam 
;iv  quadratum  ad  quadratu  iDvelut  Mi  quadratu 
ad  quadratu  fe  ex  I6.I.J.  Quare  talia  quoque  erut 
Jatcra  ex  prop.x6.  lib.tf.  Elem.  f.  erit  Tv  ad  Db,  vt 
jm  ?d  EFjfed  eft  etiJ  AV  ad  AD»vt  ic  ad  ce  ob  paral- 
lelifmu  jinearu  AD.fr  ce  : Ergo  hyperbole  crut  fi- 
miles  ATBD,fr  cmfi  ex  prop.yj.  Tr.s4.de  conicis . 

De  circulis,  fr  Parabolis  non  eft  difficultas  . 
Nam  omnes  parabole, fr  omnes  circuli  funt  fimi- 
les, vt  oftendimus . 

Et  omnes  quoque  in  cono  circulari  funt  paral- 
lele figure , cum  circulus  bafi  fit  parallelus,  at  pa- 
rabola lateri. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  VII. 

v£<juidt flantes  in  mdem  cono  fcHiones , non 
pofjunt  cfje  eadem . 

Sit  primum  fcdio  parabola  In  cono  abc  per 
axrm  fedo  plano  abc,  fr  parabol;  xcH,fr  fi  v 
equidifianteS  . 

Dico,  quod  he  fediones  non  funt  vna  alteri 
eadem  . 

. Probatur.  Quia  obtinerent  parametrum  ex 
propof.j9.Tr. »4..  equale,fi  edent  libi  ccdem.fcd 
nequeunt  confequi  arqualc  parametrum.  Ergo 
eedem  e(Te  non  poflunt . 

Probatur  minor  de  Parabola  . Quoniam  ex 
pr.  41  .Cor. T rad.x4.fi  componatur  redangulum 
cx  (furibos  ea,  & ac,  id  habebit  eam  proportio- 


nem ad  quaJratum  ic  * quam  ag  , vel  af  portio 
cruris  a verticibus  fedionum,  fr  coni  inter- 
cepta ad  parametrum  contiguam ,•  Seo  portio  as 
eft  maior,  quam  ac  j ergo  etiam  mitor  Parameter 
parabole  if  V qua  parab.  kgh. Quare  no  funt  cj  jc  • 


Sit  deinde  data  fedio  Hypetbola.vel  EUipfis  in 
conis  arb  arquidiftantes . Dico  non  efle  eafdem 
inter  fe . 

Probatur  . Nam  cx  J8.Tnd.14  eonie.  diame- 
tri tranfuerfe  cflent  inter  fe  rqualesjfedcN.fr 
DQ^tales  non  funt  . Ergo  neque  fediones  funt 
epdem  inter  fej  Aflumptum  vero  oftenditur.  Nam 
AC  maior  eft  , quam  ad  . Ergo  etiam  tranfuerfa 
diameter  cn  maior  eft  , quam  bojn  aCn  • ad<^ 
triangulis  ^quiangulis  . Vndc  EllipfeS  , aut  Hy- 
perbole non  erunt  inulcem  equalesjfi  fine  paral- 
lele. 

EXPENSIO  II. 

Ve  Coni  fefitonibus  in  lineam  definentis . 

SPecies  eft  coni , qui  cum  bafim  rotundam 
obtineat,  non  definit  tamen  in  pundum,  fed 
in  lineam,  vt  conus  reprefentat  ABCF.de  hoc  etiam 
Aliqua  dicere  ncccflarium  videtur  . 

THEOR.  I.  PROP.  VIII. 

,.f  • 

* Jn  Cono,  qui  definii  in  lineam  redam  ha - 
bentt  pro  bafi  circulum,  vel  Elhpfim  re - 
liqua  omnes  parallela  fediones,  [eu  inira 
feu  vitra  bafim,  fi  producatur  illius  coni 
fupeefictcs,  funt  Elltpfts, 

Sit  Conus, cuius  bafis  circulas  acbd,vc1  ellipfis 
definarq;  In  lineam  tp  • Dico, quod  fi  in  eo  fiat 
aliqua  fcdio.  vt  cmPh  parallela  bafi  i]lafc£io  ex- 
hibebit Ellipfira . 

* Probatur  ex  ea  proprietate  EUipfis, qu6d  con- 
fequatur  diametros  inequalestfr  qubd  omnia  ap- 
plicatarum quadrata  inuicem,  ita  fe  in  proportio- 
ne gerant , vt  redangula  fnb  interceptis  diame- 
tri portionibus  comprehenfi . Sint  ergo  applica- 
tae im,  frop.  Dico  , quod  Itaeft  quadratum  (M 
ad  quadratum  op,  vt  redangulum  ex  01 , & iu  ad 
redxnnulum  ex  co,  & oh  • 

Probatur.  Nam  ita  eft  mi  ad  dm,  vt  eft  st  ad 
sN,fritaeft  Poad  vn,  vtTOad  B.T  . Linep  veri 
to,  fr  si  funt  aequales,  ficut,  & sn,  &tr:  Vnde 
poflunt  computari  pro«*dem ; Quamobrcm  etiam 

erit 
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^ i 

1 

pifM. 

1 

erit  MI  sd  DN,  vt  po  ad  Vi.,  eo  quid  fint  est  dem 
proportiones  voi  terti*  ex  itf.lib.y  nempe  SI  ad 
sN.vel  TO  ad  tr.  Cum  ergo  fit  mi  ad  DN.vtPo  ad 
V»  erit  peiimitado  MI  ad  PO,vt  dn  ad  vr.  Quare 
' eti5  quadrata  ex  2<M.6- 
c ex  illis  lineis  effeda. 

tum  ex  VRaita  eft  redi* 
gulum  ex  an>  Se  nb  par- 
tibus diametri  intercep- 
tis ab  applicata  dn  , vt 
redangulum  ex  ab  , & 
m-B  partibus  diametri 
Interceptis  ab  applicata 

WexjT.lib.j.  Elem. 

vel  ex  6.  T r.»4.  cum  fit 
bafis  circulas,  vel  Ellipfis.  Ergo  etiam  ita  erit 
quadratum  ex  M!  ad  quadratum  ex  OP,  vt  redan- 
gulum ex  an,  8e  nb  ad  redangulum  ex  ar,  Bc  rb  : 
Sed  redangulum  ex  an,  & NB  eft  zquale  redan- 
guloexct,  & ih  ob  parallelas  ea,  8e  ri,  ob  quas 
xqualia  funt  Tegmenta  diametrorum  aqualium  ci. 
Se  an,  ficut.  Se  ih,  Se  nb  . Et  ita  quoque  redangu- 
lum ex  ar,  fit  rb  ex  zquale  redangulo  ao , fit  oh 
ob  eandem  rationem  Tegmentorum  xqualium  . 
Ergo  quadratum  ex  MI  ad  quadratum  PO*  eft  vt  re- 
dangulum ex  ot,  Se  IH  ad  redangulum  ex  co,  Se 
oh  . Quaderc  erit  Ellipfis  figura  r.MvH,cum  cir- 
culus efte  nequeat  ob  diametros  inzquales,  quia 
equid£  eft  maior  dn  Temidiameter,quam  Mi;ficuc, 
fic maior  eft sn,  quam  si  , cum  quibus  ij diametri 
eandem  proportionem  dicunt . 


EXPENSIO  III. 

* De  feflione  fpbseroidis  per  planas 
fuperficies . 

AD  inueftlgandum  fuperficies  corporis  fpbf* 
roldis, Se  foliditatc,vtile  eft  Tcirc  fediones, 
quz  in ipTo  exhiberi  poliunt;  ad  quam  expenfio- 
nem  ineundam  operz  pretium  eft  definitiones 
agnofeere . 

DEFINITIO  I. 

StmieUipfu  in  orbe  cire*  fimm  diametrum,*oliua, 
doMic  redeat  ad  idem  punSum,a  qua  difecffit  ffha- 
roidem  eircum/mbtt . 

DEFINITIO  II. 

AXls  eius  tfl  idem  assis , circa  quem  Ellipfis  #/- 
formatrix  circumvolata  eft,&  panQam  balas 
mediam  centrum  ipfius  cfl . 

THEOR.  I.  PROP.  IX. 

Omnis  ft&io  rt!la  ai  axtm  fpharoiiis 
circulus  cfl . 

PRobatur  Id  faciliter  ab  efformatione  fphxrol- 
dis,cu  enim  Ellipfis  abcd  Te  circogyrando  fe- 
cerit fp^roidem,  omne  pundum  eius  circulum 
effecit . Quare  puadum  r fe  gyrando  per  v in  u 


circtilum  dclineauit,  Ted 
hic  eft  parallelus  bafi 
bic  > a de  normaliter  ad 
axem  ai>  fpherokiis  eo  , 
quol  fe  giranJo  pun- 
diim  e non  mutetdilil- 
tiaml  pundo  it  ; Ergo 
axi  circulus  r fh  erit 
Hbrmalrs , altcriquc  cir- 
culo xc  parallelus. 


THEOR.  II.  PROPOS.  X. 

Omnis  feftio  fphsetotdis  axi  obliqua  EU  t fis 

tp. 

Sit  feda  fpheroides  abcd  piano  obliquo  oixs 
ad  axem . Dico  illam  efie  veram  Ellipfim . 
Sedio  abcd  primigenia  fphxroidcm  conftt- 
tuens,  fit  plano oiks  reda,  nempe  tranfeat  per 
aliquam  i.li  plano  perpendicularem ; patet  enim 
hoc  fieri  pofle  abfque  alia  probatione  ; Et 
eidem  plano  primigenio  abdc  perpendi- 
culare quoque  planum  P|q^&  bk  d fecet  obliquum 
oixs  in  n pundo  : quo  obliquum  fecacaxem.flr 
in  m aliquo  alio  pundo  } Sintque  hxc  duo 
plana  reda  ad  axem  ac.  Sedioncs  itaque  i n,  & 
KM  erunt  perpendiculares  ex  propof.itf.Trad  sa. 
plano  primigenio  badc,  fit  eius  ledionibua  lineis 
Pq,fitBD,fit  plana  piet.,  fit  BXD  erunt  circuli,  Se 
parallela,  vt  axi  orthogonalia  i quibus  politis, ita. 
Probatur . Quod  h q^Sc  bk  d plana  circuli  fint, 
fit  km,  8e  in  perpendi- 
culares diametris  Pq>  Se 
bd  erit  redangulum 
PN,8t  nq^ quale  quadra- 
to in.  bicut  etiam  re- 
dangulum im,  dm  erit 
zquale  quadrato  m K : 
Ideo  redangulum  erit 
ad  redangulum, vt  qua- 
dratum  ad  quadratum: 
Sed  vt  redangulum  cx 
PN,fit  NCLad  recUngu- 
lum  cx  bm  , Se  md  . Sic 
eft  redangulum  eXON*&NS  ex  prop  4S.Tr.a4. 
ad  redangulum  OM,Sr  MS,eoquoJ  ba6c  fit  Ellip- 
fis . Ergo,  vt  quadratum  ( n ad  quadratum  mk,  ita 
eft  redangulum  ex  on,  St  nj  ad  redangulum  cx 
oM,fitMs.  Ergocxtf.  Tr.24. Discit  Ellipfis  . 

THEOR.  IH.  PROPOS.  XI. 

Omnis  Ellipfis  m fpharoiic  funt  l l miles , 
fi  ftnt  parallela. 

Sit  conHrufiio.rt  pn- 
cedens.  Sedioqipri- 
vT>  migenia  fphzroidis  abcd, 
^ Se  plana  circulorum  per- 
pendicularia eidem  fcdio- 
ni  primigenie  fine  p q/ 

. bkd,  fit  eidem  quoque  dux 
B Eliipfcs  paraJIclz  perpen- 
diculares Ti6,fiecKzcrut» 
prj»  fit  interTediones  is,  Se  km 
perpendiculares  ex  prop. 
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16.  Traft.  a»,  perqoas  agatur  planum  oixL. 

Prob.  Sc&ionesciT,&  zxctflfc  fimilcs re<3an- 
gulu  ex  os.sl  ad  rcdagulu  ax  ON ,8f  hl  cx  pr.68. 
prxc.T i .vi  re&agulii  c5  A sT  ad  reftagulu  ex  zm, 

& uc:  Icd  vt  rcdUngu  um  cx  os,  & sl  ad  reda  n- 
gulum  om  &r  ml»  ita  eit  quadratum  i s ad  quadratu 
m x cx  prec . Ergo  etiam  rc&angutu  cx  *s,  3r  sc 
ad  redangulum  cxzm.Stmc,  vt  quadratum  I S 
ad  quadratum  mk  . Quare  etiam  ex  z6.  lrb.6  so, 
&sr  linea;  erunt  ad  mz,&mc,  vt  i*  ad  KM;quare 
cx  dcf.l6.Tr.a4.  fe&ionum  fimthum,  erunt  limi* 
lea  fcdionea  gitA  ckz  parallela; . 

EXPENSIO  IV. 


De  (echontbus  Conoidis  parabolici . 

Q Veniam  egimus  de  prarcipuorum  corporum 
fc&onibus  , parabolicum  Conoidc»  inter 
corpora  mathematica  non  infimum  locum 
obtinens  praeterii  e non  licet . Tres  autem  fedio- 
ncS  io  ipfo  fieri  poflTunt  praeter  primigeniam,  ex 
qua  generatur,  Circulus,  Parabola,  &r  tllipfis . 


DEFINITIO. 

COnoidei  TarabolUmm  T&rabola  cires  fuiwt  axem 
volutata  form«tur»&  axis  cists  efl  a*i$  et:am 
farabois  genitricis  • 

THEOR.  I.  PRO P OS.  XII. 


Sit  fit  Conoidei  parabolicum  , cuius  bafis 
circulariSyO*  jeflum  fit  plano  bafi  pafaU 
leloyfiftio  circulus  ertt . 

Sit  eac  corpus  Coooidale  Parabolicii.ln  fig.pr. 

feq  & planu  it»c  Intel  ligatur  arquidiftansbafi, 
qu*  fit  drculuS  epc.  . Dico  boi  planum  tffe  cjrculii. 

Probatur.  Nam  eius  ambitus  formabitur^ 
pun&o  c per  motum  parabola;  circa  axem  aq,  Ee 
cum  illud  pun&ura  femper  arquidiftanter  bafi  mo* 
ueatur  , cumque  perimetrum  parabol*  maneat 
femper  inuariatum  punctum  illud  c per  D,  m , b 
seper  in  aequali  diftacia,4  cftro  uA  circulo  cv  n b 
^mouebitur,  vt  patet.  Quare  cdmb  circulus  erit, 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIII. 


Omnis  ftHiO  Paralrslici  Conoidis  sajsiidi- 
fians  axi  Parabola,  tji . 

Sit  Conoldc.  P.rabolicum  »»o  A,i,  aq;  firKc|j 
paralleli  icctione.  ot»«A  altera  qaBr  per 
axem  A:^  Siotquc  circuli 
paralleli  >mdc  , St  enfg, 
8r  perpendiculares  Para- 
bolp  primigeni?  sacg  . 
Dico  opi  n je&ionem  «i 
<l»  parallelam  efie  para- 
bolam . 

Probatur  op  dl  dia- 
meter conjugata  io  para* 


v s xxv* 

bola  primigenia  tae  . Ideoquc  m,  gr  tc  reSinga^ 
lumeft  aii  £0.  St  odrr&angulnm » vt  rl  cll  ad  op 
« propof.50.Traa  ,4.  fedex  1;  .Sescrcaango- 
lum  eft  aquale  quadrato  5M,  Se  rcSaogulum  « 
to  , Sr  o c quadrato  o M . Ergo  quadratum 
SM  ad  quadratu  c*  erit, vr  >p  ad  Or.quf  eft  ex  prop. 
J . T n&.r,.  proprietu  paraboli . 

PROBL.  III-  PROPOS.  XIV. 

Omnis  jeiiio  Conoidis  parabolici  ad  axem 
obliqua  Elhpfim  tfformxt. 


DVeantur  paralleli  bafi  circuli  leo,  «-  plqj 
qui  fecent  01  «L  planum  feaioni  primige- 
nii bad normale.  Erontq;  mi,  Sr  <n  inrerfraio- 
nes  planorum  perpcndlcularei  interfeaionlbus 
£D,  8e  pt^,  Sr  ol  es  prop.itf.  Traa.j 2. 

Dico  iiaejae  o 1 kl  Myaum  planam  axi  ac  «Te 
Elhpfim . 

Probatur.  CumpM , Sr Mqjeaangolum  qua 
dratOMi,Sr  b n , * 
no  repagulum  qua- 
drato nk  fit  cquale 
eo, quod  fint  circuli 
vtexpr.jT.  EI.  L|. 
erit  re£Ungulu  bm, 
& MQ^ad  red angu- 
lum IN,  8fNO  vc 
quadratum  l M ad 
quadratam  nk  cx 
propof.7.  lib.j.  Vc 
autem  refiangulum  pMQ^adre&aogulum  u no, ita 
ex  propof.48.  Trad.14.  eft  re&angutum  Oml  ad 
rc&angulum  onL.  Quader^  rcdangulum  oml 
erit  ad  rettangulum  ONL,vt  quadratum  mi  ad  qua- 
dratum nk,  harc  autem  ex  propof.6.  TraA.  24,  dt 
proprietas  Ellipfi  prima,  & effendalis  . 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XV. 

Ellipfes  in  Conoide  Parabohco  parallela 
fiunt  fimiles . 

Sint duar.ctT,  8c  smc paralie!*  Ellipfes . Dico 
cas  tfle  ftnnlcs . 


Prob.  Suppofita  eade  prorfus  coftnidlone.que 
propol.11.  cum,8r  fit  ijfdg  verbis  cade  demonftra- 
tlo.  Keftangulu  onA Nx  eflad  redagulum  om,8t 
WjXCXiipr0p,48,Tra<a*X^-  ^«Aagulu  gn,8cNt 
ad  reaangulum  ex  sm,  & mc  ; Sed  vc  redangu* 
lumONjfc  NXad  red angulum  om,  8e  ux,  ita  eft 
quadratu  1 n ad  quadratu  mk  ex  14.I1.  Ergo etia  re- 
aangulum ex  tn,&  mg  ad  refiangulum  ex  sm,St 
mc,  vt  quadratura  XNad  quadratum  mk.  Quare 

etiam 
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etiam  ex  propof.tA.  lib.tf.  Elcm.  ita  erit  nc,  Be  **r 
line*  ita  erunt  ad  sm  , Be  mc  , vt  i n ad  km  : quare 
cx  def.  Elliples  gij,&  $ Jto  erunt  fimiles  . 

Si  planum  fecet  Conoidem  Ffypetkolicuth 
paralleli  ad  afymptotum  figat*  ex  gene- 
ratione»  illa  fieclio  efl  parabola . ' 

*epii-  O It  Conoides  HyperboHcum  TDV,Srfigurarex 
O generatione  eidem  tdv  Afymptoti  fint  fa.&t 
AC;  fitque  DE  parallela  Alymptoto  ac  ; per  quam 
agatur  planu  DHE.Dico^ar.im  vttt  efftTarobala. 

Ad  quod  oflendendum  conftituantur  ordinarim 
applicate  parallele  bafi  i ir,  & j V hinc  inde , Sr 
extendantur  vfque  ad  AfymptOtos  to  x,  8r  z,  r»  s, 
Be quia  funt  parallele  bafi  plana  imk,  8e  TNv  cir- 
culi erunt , fitque  qp  tangens  fc&ionem  parallela 
ipfi  xs  . Quibus  pei  fc&is  erunt  onjncs  equales, 
atpote  inter  parallelas  linee  dp,  lx,  oz  . 

Probatur  igitur . Quoniam  a x eft  leda  , vt- 
cumq;inL  ex  propof.d.  lib.i.  Ei.  erit  quadratum 
totius  i x equule 
A t duobus  rcCtun- 

/'  gulis  ex  fegmen- 

/ \ J / tis  x Lt&LX  , Se 

J \ quadratisexijfdc 

/ * \ »l,  8Tlx  , rt  in 

/ quad.  4.  vides. 

p'  D \q  Quadratum  vero 

--  hs  /r  /I maius  cx  IX  S Q> 

V flt  *‘Jua,c  DP  *• 

//  \°\  quatur  redangu* 

mmLr/  q/  / XA-p  Io  ex  kx,  & xs,ex 
■<  " pr.46.Tr >4  q, 

//  \TVv  facit  gnomonem 

circa ft  Kj  liquide 
>£  2 s ft  kx  integrat 

* •'  »«h  voa  portione ,& 

2 t altet am  fub  altcfo  latere  KX , vt  eodem  modo 
rcdangulu  ex  Lx.fc  ti  fatlet  gnomone  conclufom 

prfdido  gnomone  ambiens  quadratum  ex  »L,vt  in 

quadrato  xs  eft  vi- 
- p V -f.Qnarf  quadra. 

_ i r tura  x a equabicur 

4 * quoq;  duobus  re£t£ 

r nt,  _il/ gnlis  vniexSK,& 

Ol — U3  L-  1 1 .a. KX  , gg alteri IL?  & 

kl  , vna  cum  quadrato  2 l , fiquidem  harc  omnia 
ambit  quadratu»  cuius  latus  2 S»  vel  *x  . Si  er- 
go auferatur  quadratum  paruum  2 L commu- 
ne vtrifque,  8e  gnomon,  ideft  redangulum  xx.ks, 
Be  quadratum  maius  ex  Lx»quz  inuiccm  xquamur 
remanebit  gnomon  intermedius  , nempe  redan- 
gulum  ex  L k , 8c  l t equalc  duobus  redangulis  ix, 
Be  1-2. Sed  redangulum  il,&tlk  equat  quadratum 
mi  ex  Jf.lib  3.  Ergo  etiam  duo  rcdangulaex  lx* 
Be  L*  xquabunt  quadratum  ml. 


THEOR.  I.  PROPOS.  XVU 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XVI. 


PArabola  1 bf  detur  parallela  axi  ab  * Be  pa ra- 
bolzperaxetn  Vad,  Dico  tam  efle  fimllem , 
& Aqualem  ipfi  Vad  . 

Detruncetur  ac  ex  axe  rquaiis  bc  diametro, 8e 
ducatur  applicata  gh,  que  erit  parallela  ed  . 
Probatur . Quia  vt  ag  ad  AE,ita  eft  quadratum 
ch  ad  de  , & quia 
A lam  parabola  eft  ; 

eritLCM  re&angu- 
/ / \ Ium  cx  Cor.l.prop. 

" / I L / \\  50.Tr.a4.de  Coni» 

/ '%  \\  cis  ad  I-cm  redan- 

_ A, 7_  - W Suium  » ideft  ex  jj. 

\ ,lb  j* i!,i  cL»CM  *• 
/ ^ \ quale  FC  quadra- 

F tum  ad  quadractrat 

de  ? quale  lb,  em  re- 
dangulo  , vt  cb  ad  ae  : fed  cH  quadratum  eft  ad 
quadratum  ed,  vt  ac  ad  a,  ideft  *»c  ad  ia  . Ergo 
cum  cf  quadratum  ad  id  quadratu  eidem  propor- 
tione alludat ,vt  CH  quadratum  ad  idem  ed  qua- 
dratum erunt  equalia  ou , & cf  quadrata  . Ergo* 
8e  line*cH,8r  cf.  Quare  cu  diametri  iincequales* 
arqualefque  applicate, parametri  quoque  * vtpotc 
equilium  applicatarum  quadratis,  rcdingulorum 
cum  (fiametro  latera  erunt  equalia . V nde  para- 
bole erunt  fimiles,  8e  equales*  vt  ex  definitione . 


EXPENSIO  V. 

De  ftflitne  ConoiJis  Hyperialici  per  pluus 
/«perficies. 


COnoIdcs  Hyperbolicum  recipit  omnes  f«- 
fediones  planis  diuerdmod£  illud  fecanti- 
bus ; nempe  circulum , Ellipftm » Parabolam , Be 
Hxpctbolam ; de  Circulo  nihil  dicemus,  cdm  pa- 
teat ex  antecedentibus  oftenfionlbus  Circulum 
ex  bibere  fi  planam  fecet  Conoidem,  Hyperboli» 
cum  parallelu  bafi  fic  eidem  prorfdt  dcmooftratio 
eft,  quam  adhibuimus  in  Parabola . Vnde  ad  aliaa 
fe^tiones  oftendendas  accedimus  . 

DEFINITIO. 

Onoidcj  Uyptrholicum  ab  Hy  per  hola  tir  captum 
V— / axem  voluta  formatur»  & axts  aut  efl  tdem» 
j*  generantis  HyperboU . 


Idem  dicas  de  re&agulis  duobus  o 3 ,8e  oz.quf 
arquabunt  quadratu  ON  . Et  ideoetunt  re&angula 
duo  ex  2L,8r  lx  ad  rc&angula  duo  « j o,  & OZ,vt 
lm  quadratu  ad  quadratu  . Jdeoq;  etia  erit  me- 
dietas , nempe  vnicum  rcdangulum  ex  2 l,  & lx 
ad  medietatem  rcdangulum  vnicum  J o,  & oz,  vt 
quadratum  mL  ad  quadratum  no*  Scdrcftangu 
lum  cx  2 L,  Be  lx  ad  aliud  ex  $ o • & oz  eft,  vtoa- 
fis  2 L ad  y o bafim  ob  eandem  altitudinem  aqua- 
lium Lx  , Be  02  : bafis  ver6  2 l ad  bafim  J o eft, 
vt  dl  ad  do  . Ergo  quadratum  ml  erit  ad  quadra- 
tum  wo,  vt  dL  ad  Do.qu^  ex  prop.5  Trad.24..  eft 
proprietas  parabole . 

K k k THEOR. 
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T1HEOR.  II,  PROP 0?,  XVIII. 

Otrpis  fifUo  conoidis  Hypnbolici  ad  axem 
c f!itjua  Elltpfim  exhibet  fi  Jecet  vtrumtj ; 
latus  f (Bionis per  axem  , 

Sit  ftftqin  Conoidt»  Hyperbolicum  i»c  Jihv 
bus  planis  parallelis  ad  bafim,HyperboI;qu£ 
prlmitiuar  bac  normalibus  fde,  &r  icc.que  fccent 
planum  aliud  obliquum  axi  am.&t  eidem  icdioni 
primitiuz  normale  hdgl.  pico  hoc  planum  ^1- 
jfpfim  exhibere . t 

Probatur . tftag  cum  plana  normalia  fiat  «4 
Jiy  petbolcrn  pri* 
mitiaam  b a o fc- 
& io  nes  dn,&  cO 
erunt  quoque  nor* 
imles  proppCitf. 
Tr.aa*  quare  re- 
fiangulumcx  fn, 
&r  ne  erit  arquale 
quadrato  dn,&  re* 
^Ungulum  ex  bo, 
&oc  quadrato  oc; 
Sed  redangulura 
ex FH,8r  ne  eft  ad 
rr&angulum  vn,&oc,  veluti  reftangulumcx  HN, 
fb-  NI-  eft  ad  rr&angulum  ex  OH  , & CL  ex  prop. 
48.  Tr.  i4.  Conic.  Ergo  re$anguium  ex  «NA  Nl 
eft  ad  redangulutn  ex  ho<  ol  , vc  quadratum 
dN  ad  quadratum  oc:  quar  eft  proprietas  tjlipfiam, 
px  J.  Trad.xA.Conic, 

11  ..iCOROllariv  M.;;  ‘‘J 

• : - : ‘.o.  • 4 • ' 

ELbpfeS  parallelas  in  Conoide  Hyperbolico 
«ftequoque  fimiles eadem  autem  figura  eft,. 
quae  lapar^bolicQ  Conojde,  & eadem  oftenfio  , 

? ■'  -•  ' *i  - 'itnrj  q 

THEOR.  III,  PROPQS.  *IX. 

-a.'f  p’  wi>  ^ - - — — • ■ ■■» 

Omnh  Jeflio  Conoideos  , ejud  tranfent-  per 
centrum  hyperbolj  primittu*  Hyperbor 

lam  format , 

Sit  centrum  hyperbol^  prlmitiuar  a»  9e  ipla 
fcdio ^mnc9  qua:  etiam  exprimat  Conoldcm 
hyperbolicum  , fitque 
fcdio  T£H,qu£  produd» 
tranfeat  per  centrum  A 
Dico  bant  efse  hyptrbola. 

$it)t  plano  Hyperbo,- 
Ia:  primltiu?  bnc  nor- 
malia , & bafi  circulari 
parallela  plana  qfb.  ,& 
p 1 h,  ipfaque  feci  io  tei*. 
Sit  quoq;  ei  bnc  norma- 
lis,* fv,  fle  ti  feftione» 
erunt  normales  interfe-: 
ftionibus  qiu*  ph.  Du- 
cantur poftea  applicate 
V N,*  t«  diametro  t a aq 

_ , pun^a  v,&  r. 

Prcb  Rc^t angulu  e*  Vq,  & lv  eft  fquale qua- 
drato v:Sicrc6tagulucx  FT,&  th  eft  yqualcquad 
rato  Ti.Ergo>vt  quadra.uad  quadratu, ita  repagu- 
lum ad  rtPangulum  . 'Sed  rcaaugulume*  qv,* 


A T V S XXV. 

vi  eft  ad  rePangymm  nv,*  Vo  ideft  quadratum 
fuoc  enim  ?quaic$,  vtpote  applicat?,  v eluti  repan* 
gulumex  PT.&THai  rrPaogulumex  mt,  * tc, 
ideft  quadratu  ex  49.T r 24.  Qfi  ulratu  vero  N V ad 
quadratu  mt  eft,  vt  r Pangulii  ex  diametro  tranf. 
uerfa  l v,5r  v«  ad  yePangulb  ex  te,*  J-T  ex  pr.6. 
TraP.»4.  Ergo  etiam  ex  16  Ifb.y.  quadratum 
Vp  ad  quadratum  Ti,vt  rePangulum  LV,*V| 
ad  rpaugulum  ex  hr  Sc  TE.qu?  eft  proprietas  Hy 
pcrbolaruna  ex  prop.b.TraP.S4*Conic. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XX. 

jifymptoti  tjyperboU  in  hyperboheo  Conoide 
furtt  ijdem , ac  hyperboU  in  eodem  pla- 
no exi  fient  is  >0*  coni  afymptotici  fettio- 
ne  effett*, 

Sit Conoidcs  hyperbolicum, atqueadeo clui  fe» 
Pio  per  axem,  & ex  generatione  ABC,  emas 
Afymptoti  ne,  nh  ; qui,&  con^  Afymptoticu  for- 
/nenc  ne  ah  , fitque  fePus  tum  conus  hnb  , tum 
conoidcs  a<C  plano  VS&-,  in  quo  formentur  due 
ellipfes, altera  quidem  sr  fePione  coni  hneb  d- 
fcPa,altera  dpi  fePiope  Coooldis  hyperboiici  abc 
produPa. Afymptotus  vero  Hyperbole  conlc£  sr, 
faTx. 

Dico  itaque  TX  afymptotum  hypcrboleconic» 
3 A effe  quoqut  ajymp torum  bypab  l*  tovoidalls  DPI . 
Probator.  Nam fuperEciesconoidis Aicfem* 
per  quidem  accedet 
ad  fupcrficiem  coni 
Hnb  , numqujm  ta- 
men illam  afteque- 
tur,e6  qubd  forme- 
tur,» circumafa- 
tione  trianguli r£S 
hne  afymptotiscb- 
ftituti , quibus  hy- 
perbola  femper  ac- 
cedit, licet  numquS 
afiequatur  ex  prop. 
44.tyjp.24  Qium- 
obiera  Hyperboli 
conoidalis  DPi,vt- 
,potc  in  fuperficie 
conoidis  exiftens 
cum  ipfa  fuperficie 
conoidis  sepe  r qui- 
dem accedet,  nom- 


r m i ^ 

qua  m tamen  alfequetur  Hyperbol  am  s a conicam, 
& a- fuperficie  coni  tftcPam.fed  Ac  SJR  femper  acce- 
dit ad  afymptotum  fuum  rx,  «f  numquam  affeqoi- 
tur ; Ergo  etiara:  Hyperbola  dFj  accedet  ad  tx 
afymptotum,  fed  ilium  non  afiequetur.  Ouare 
etiam  xT  hyperbola:  conoidalis  dpi  erit  A fy mpto- 
tus,  quod  accedendo  quidem  ad  sr  accedentem  ad 
tx  accedat  quoque  ad  TX;quam  confequi  non  po- 
tfft,  cum  nec  hypcrbolam  sr,  qu»  nec  ipfa  acqui- 
rere poteft  xT  numquam  obti  nere  queat , 

COROLL  ARIVM. 

Hinc  eft  Hyperbolas  sr  coni  & dpvi  conoidia 
efle  fimilc»;  quia  cum  habeam  eofdem  afym- 
ptotos  ductis  sq,frpo  erunt  diametri  recte  appli- 
catf  fub  angulo  recto  ipfi  axi  vtj  quare  erit  vt  TS 
ad  q$,  fic  tp  ad  Po  . V nde  fectiones  ex  prop.  y4 
traco.24.  fimiles  erunt  dpi  conoidis,  & s a coni 
afymptotici,  THEOR. 
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tHEOR..  V.  PROPOS.  XXI. 

In  Conoide  erfincs  Hyperbata  parallela, 
funi  f miles. 

Sic  tomis  afymptotleus  mon  hyperbolp primi- 
genie kbc  conoWis,  & hyperbolae  in  conoi- 
de Lci,  & Pde,  in 
cono  autem  fhl, 
Scc AE.  DkoDEB, 
& icL  efle  fsmiler 
Hyperbolus „ 
Probatur.  Nam 
ex  Coroll.prop.zo 
huius  im  Hyper- 
bola  Conoidis  eft 
fimilis  Hyperbolf 
cea  coni  ex  prop. 
autem  5 h.  cab  eft 
fimilis  hfl  byperbol*,8f  ha*cex  Coroil  citato  hy- 
perbol*  Lci ; Ergo  Hyperbolp  uo,  & dii  fiiat 
fi  miles. 

expensio  vi. 

De  fettionibus  Cylindrorum  fer  planus 
fuperficies , 

Ci  Yllndri  quoque  fedlones  eonfiderande  funri 
j & quidem  fi  Cylindrus  bafim  circulum  pof- 
fidear,  patet,fedioncs  bafi  parallelas  efle  circulos 
bafi  ?quale»,  fic  fi  fit  EUipfis»  patet  quoque,  om- 
nes fc  Aio  nes  bafi  parallelas  «quales  efle  Ellipfcs, 
quod  ne  in  apertis  immoremur  per  fe  manifeftum 
pnrlupponimus,  ficut  , 8f  omnem  fedionem  axi 
paralleli  efle  Quadratu, vel  Redagulu^cl  Rhom- 
bum, vel  Rhomboidcm  io  manifeftis  eft  . Igitur 
ea  folummodo  de  Cylindri  fcdione  atfcremu», 
quz  mitius  elata  fune . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXII. 

) 

Si  feflio  fiat  in  Cylindro  , cuius  bafes  fint 
tirudi  ab  ah  quo  plano  obliquo  axsJeBio 
hae  Elhpfim  reprtfeniabii . 

•fjRobjtur.  Nam  lllim  proprietatem  Elllpfiam 
4 confcquitur,quod  habeat  diametros  inarqua- 
Ies  i quos  circulus  non  obtinet , 8e  tamen,  quod 
quadrata  applicatarum  ad  diametrum  fint  inui- 
eem  in  proportione  illa  , qua  redangula  fab 
contiguis  diametri  portionibus  comprehenfa. 

Nam  qaod  fint  duo  inaequales  diametri , patet* 
Quod  vr  fit  diameter  idem,qui  bafis  Cylindri  DZ, 
qui  eft  circulus : at  verb  diameter  qd  longior 
«sit , vtpote  bafis  in  redangulo  qdz  diametro 
circuli  zd. 

Quod  autem  quadrata  applicatarum  ad  diame- 
trum op  quales  iunt  *K»  Sc  oh,  fe  habeant  ad  in- 
4jlcctn,vt  interceptarum  diametri  op  portionu  re- 
fiangula,  nempe  ex  qk»  &KDad  redangulumes 
Qp,  & od.  Prob.  Nam  ex  prop.jy.  lib.j.  quadra- 
tum xx  eft  «quale  redangulo  ex  «i  & «.  > catn 


in  circulo  fint  du<$«  j &■  idem  dicas  de  quadrato 
OH,qupd  erit  «quale  re&angulo  ex  co,  Ar  ob  ci>*. 
qubd  fint  quoque  in  circulo . At  rrd  mgata  ha- 
bent inuicem  eam  proportionem , que  ex  lateri- 
bus componitur  ex  pron.ss.  lib  6.  quare  propor- 
tio redanguli  ex  CO,2t  oiad  rcdangulum  mk,  & 
kl  componetur  ex  pioportione  co  ad  mk, 
8r  oi  ad  Kl  . At  proportio  co  ad  m k eft  eadem,qu£ 
qo  ad  qfc  ob  parallelas  m k,&  co  in  triangulo  cqo.* 
Et  proportio  ob  ad  kl  eft  eadem , ac  proportio  od 
ad  kd  . Eadem  ergo  erit  proportio  ex  co » 8r  o* 
redangulumad  mic,8tkl  redangulum  : quat  eft 
redanguli  od,  8r  oq  ad  redangulum  KQ^,  8c  icd, 
vtpote,  quia  h«c  redangula  ex  lineis  dicentibus 
Hiulcem  eandem  proportionem  fint  compofita  : 
Sed  illa  refianguia,  nempe  ex  cb,  5:  ob  adre- 
dangulum  mk  , & kl  dicunt  eam  proportionem, 
quam  quadratum  ho  ad  quadratum  xx,  cdm  iftis 
reftangulis  oftcnfa  fint  aqualia  . Ergo  etiam  re-» 
dangulum  ex  od,  Sroc^ad  redangulumex  qk>  St 
kd,  erit  vt  quadratum  OH  ad  quadratum  XK:  qor 
eft  proprietas  Ellipfiuraexpropof.tf.  trad.j*. 


OMnes  Ellipfcs  parallelas  In  Cylindro  efle  «- 
qualesipatet  ,*  quoniam  habent  «quales  axes 
ob  earum  parallelifmum . 

Vnde  etiam  patet,  qubd,  8r  fl  bafes  cylindri 
fint  ell i pfes,  efle  quoque  fedionem  obliquam  axi 
Ellipfim,  ei,  quod  ex  tf.  Tra&.»4.  fit  Ellipfium 
«qualiu,  vtpote : quod  prb  eadem  computari  pofj 
fint  uO,  8c  Oc  rcdangulum  ad  km  , Sr  refiaa- 
gulum.vt  quadratum  ho  ad  quadratum  rx ; quare 
etiam  reftangulumex  oo»&  OQ.pr«dt&  ratione 
Crit  ad  rcdangul  um  dk,  8e  iq,  vt  quadratum  OH 
ad  quadratum  Kx . Vndcex  tf.Trtd.ift.DHXC^El' 
lipbs  crit . 
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PROBL.  II.  PROPOS.  LXVIII. 


x . •• 

EXPENSIO  XVIII. 


Datis  Ellipfeos  extremis  diametris  Ellipjtm 
per  punHx  de fer  i b er  e . 

Sint  dati  Ellipfeos  diametri  extrr mi  KF»«r  ab 
bifariam  inuiecm»  8e  ad  re&os  an  gulos  fe  fe- 
cantes.  Sumpta  circino  eorum  femid  Arentia- 
co  , qua  nimirum  femidiameter  cf  minor  eft,  qu5 
femidiameter  c A»acc6modctur  i c puo&o  minoris 
diametri  ad  libitum  ele&overfiis  c » du&a  arcus 
portione,  qua  fecetur  diameter  maior  in  D , vt  dc 
pquet  co,dudaq!GDl  fiat  DI  pqualis  femrdiametro 
minori;  pico  itaq,  quod  extreinu  i erit  in  JEIlipfi» 
cuius  ambitus  per  excrema  axiu  K>F,A,B,tranfcac  . 
Vnde  fi  plurimx  ex  iftis  lineis , fic  ducantur  ha- 
bebimus multa  pun&a,  per  qua*  ambitum  Ellip- 
feos ducere  poterimus,  vt  vides  fa&um  in  ambi- 
tu vb  . 

Probatur  autem  ex  eoy  quod  duela  ei  fit  vna  ex 
applicatis,  quare  i eius  extremum  erit  in  circum- 
ferentia Ellipfis . 

Qudd  autem  fit  applicata  , cftenditur  ex  eo, 
quod  quadratum  femidiametri  minoris,  fimulque 
applicata; CF  fe  habeat  ad  redangulum  > fimulque 
quadratum  ex  Tegmentis  ci,  ca  diametri  tranfuer* 
tg  ABj  vt  quadi  atum  dide  Et  ad  rc&angulum  cx 
Tegmentis  re,  8e  ea  . 
diametri  tranfurrff 
ab  . Vnde  ex  do- 
&rina  pr.6;h.  erit 
applicata  . Quod 
verb  res  ita  fe  ha- 
beat oftendttur-  In 
trifgulis  ad  verticf 
8t  redangulis , Se 
ideoarquiagulis,& 
fimilibus  i de  , Se 
cog  , vt  cd  ad  DE, 
ita  erit  <jd  aequa- 
lis ex  conftru- 
dione  co  ad  di  , 
quarfqoatur  linea* 
OA  . Igitur  vtendo  argumento  compofieionis  ita 
em  cde  iimui  ad  fuim  partem  ed  . Veli»  aecS- 
roul  ad  fuam  partem  ao  : Ee  ita  quoque  eruat  eo- 
rum quadrata  , nimirum  quadratum  ec  ad  quadra- 
tum di  refpondcblt  proportione,  vt  quadratum 
AC  ad  quadrat  it  AO»vel  arqualis  cr,autDi  ee  16.1.6. 

Confidrra  vero,  quod,  fi  auferatur  quadratum 
ei  ec  i quadrato  ca  remanebit  gnomo  v i a pquaie 
«Singulo  cx.  e,  &tA.  Sicut  fi  quadrato  c*  DI 
«ulcratur  quadratum  di  remantb»  quadratum  t* 
E!,(  nam  in  triangulo  «Singulo  dei  duoquadr*. 
ta  crurum  funt  equaiia  quadrato  bafii  cx  l|.  lib.». 
EJcm.  Ablatit  ergo  proportionalibus  quadrati» 
Ec  ab  AC,  k DE  i Di,quat  Item  proportionalia  fune 
■n  eadem  proportione  , remanent  ««angulum 
»e,  Sr  ea,  vel  gnomon  via  . & quadratum  cx  ei 
ex  pr.xx  l.r.proporetonaiia.ac  fua  t4«.  Erit  ergo 
»t  quadratu  AC.qundftat  loco  «Saguli  exfcgmc- 
tis  diametri  ad  applicat,  , at  fctnid.araetri  mioo- 
r»  CF  quadratum  , fic  «Singulum  cx  u , & ea 
logmcntl.  ad  quadratum  llncf  u,  & <mnncr.it> ; 

V ndc  ei  erit  applicata. 


SeSliones  omnes  deferibere  ope  parallelo - 
grammi  . 


O 


, Portet  etiam  docere  modum  deferiptionis 
fe&ionum  , quae  ex  datis  figuris  eruuntor, 
inter  quos  non  infimx  fortis  eft  ea  dcfcriptio,quf 
ex  dato  parailelogrammo  in  opus  deducitur . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LXIX. 


Dato  quocumque  pirall  lagrammo  ex  illo 
Parabolam  efformare  . 


IT 


| VAis  parallelis  ab,  Se  cd  vui  laterom^r  dia- 
a / metro  fg  inter  as,  Se  ib  ponatur  bh,  fic  in- 
ter cd,  Se  ld  media  proportionalisED ; pun&a  e, 
& Hi  g,  f erunt  ad  parabolam  . 

Probatur.  Quoniam  ab,  &cd  latera  «qualia 
funt,  erit  i b>  Se  ab  re&angulumad  cd,  Se  ore* 
dangulum,  ideft  quadratum 
hb  ad  quadratum  Eo  redan- 
- «uMb  «qualia  expropof.19. 
Iib. 6. E I em. eb quodfint  for- 
mata ex  medi js  proportiona- 
libus, vt  altitudo  1 B ad  u» 
Sed  ib  » Se  ld  eft  vt  pb  ad  ro 
ob  parallelas  ex  4 lib.6.  Er- 
, goHB  quadratum  erit  ad  bd 
quadratu, vt  fb  ad  pd,&  ideo 
hb  , Se  ed  ex  J.  huius  erunt  ad  parabolam  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  LXX. 

Ex  parailelogrammo  quocumque  Ellipfm 
delineare . 

Sit  datum  *GparalIelogrammum,8r  !n  eo  dia- 
meter gf  , fintque  du&z  parallele  alteri  fa- 
1 terura  ah, Sr  cb,  & inter  ab, 
&;b(  media  fiat  bh  ,&  inter 
cd  , Se  dl  media  de  . DicO 
CH  , Se  E,  f efle  ad  EllipftL 
Probatur  . Ita  eft  ab  ad 
CD , vt  bg  ad  do  ; rurfus  It* 
eft  b1  ad  DL,vt  BF  ad  ?d.  Ergo 
reflangula  compofita  ex  jjf- 
dem  proportionibus  ab,St 
bi  ad  re&angulum  co,  te  cl 
erit,  vt  bg  ,bf  re&angulum 
ad  cd ,8e  df  re&angulum,  n hic  vides. 


ab  vt  bg  '•  8c 
ad  ad 

CD  0S 


Br  Vt  BF 
ad  ad 

- DL  FD 

trgo  compofitum  vt  compofitum . 
ab  * bi  erit  bg  Se  bf 

a<J  ad 

CD  8e  DL  DC  tc  FD 

Qyare  re&angulum  ab,8t  bi  erit  ad  CD,»L,ldeft 
pqnaiia  quadratum  HBad  de  quadratum, vt  reftan- 
gulum  bg,  8e  bf  ad  re&angulum  dg,  8e  ro : quare 
cx  6.  h.  puada  h,  «f  b erunt  ad  Ellipfim . 
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DE  SECTIONIBVS  CONICIS . 


PROBL.  IX.  PROPOS.  LXXI. 

Dato  Parallelogrammo  quocumque  Hyper- 
bolum delineare. 

Sit parallelogrammum  oe,  Se  (Kodufta  co in  it 
ducatur  per  » iiaea  x D,fiatq$  triangulum  ck  d, 
& dudis  ab,  Se  co  parallelis 
lateri  op  ; inter  lineas  ab»  8? 
Si  inueniatur  media  hB  , & 
Inter  cd,  Se  Ld  media  ed  » & 
punda  e , 8r  h erunt  ad  hy- 
pcrbolam . 

Probatur  ob  fimilitudi- 
nem  triangulorum  kb  eft  ad 
xd,  vt  ab  ad  CD.Sr  et  bf  ad  dp 
fic  iB  ad  ld.  Componantur, 
Itaque  ex  iftls  proportioni- 
bus re&angula . 


KB 

n 

AB  & BF 

Vt 

IB 

ad 

ad  ad 

ad 

KD 

CD  DF 

DI. 

Ideo  eompofitam  erit  , n 

compofitum 

KB 

Se 

BF  AB 

Se 

IB 

ad 

ad 

KD 

Se 

DF  CD 

Se 

LD 

Quare»  8r  quadratum  ub  f quale  redangulo  ab» 
Se  ib  erit  ad  quadratu  de  «quale  redangulo  co, 
Sr  dl,  n redangulum  Kb,  Se  w ad  redangulum 
xd,  Se  df  : quare  punda  h,  Sc  f cx  6.  huius  erunt 
ad  Hy  pcrbolam . 


EXPENSIO  XIX. 

De  tranfumptione  figurarum  conicarum  ex 
circulo. 

SIcat  e*  dato  pirallelogrimmo  feflionci  dedu- 
cimus»  fic  8r  cx  dato  circulo  eas  adipifeimur» 
&cant6  potior!  i ure,  quanto  circulus  fedlonibu* 
nalort  accedit  annalogia  . 


PROBL.  I.  PROPOS.  LXXII. 

Dato  circulo  quocumque  Elhpfim  quam- 
cumque  defer  ibere . 

Sit  datat  circulus  A>c,ei  co  defcribem.i  cjuim- 
cumque  EIIipfim,fi  ftatuamus  eius  diametrum 
pro  diametro  Ellipfcos  mioori»  Se  ad  libitum  eli- 
gamus maiorem  V.  g.  df  . 

Diuidemus  itaque  ab, in  quas  placuerit  yquales 
partes»  & trahemus  perpendiculares  ad  diame- 
trum , et  eft  oi,  8r  BC . Diuidemus  quoque  in 
totidem  partes, Se  eredis  ad  ea  punda  diuifionunt 
perpendkuUribas»  quf  «quales  fint  prioribus  in 


circulo  tradis  qnr  libet  nimirum  fu*  cbtrrfpnn-* 
demi  V g.  xocritarquati*  6c,  8e  Lt^correfpon-4 
denti  oi.  Se  per  extrema  eerum  ducemns  «quabilt 
manu  lineam  curuam  , que  erit  ambitus  ElKp- 

Id  vero  oftendecur  demonftrando  LQ^efle  appli- 
catam ficut  rc,qu6d  ita  fe  habeat  redangulum,  Se 
quadratum  ex  Tegmentis  diametri  fk.&&tKd  ad 
redangulum  ex  Tegmentis  dl,  & Lp  , vt  quadra- 
tum cc»  Te  habet  ad  quadratum  LQ  , Nam  ex 
prop.6.  bze  eft  proprietas  dTentialls  applicata- 
rum ellipticarum. 


Probatur  autem  . Nam  cura  ab,  8e  df  fint  dl- 
uif«  in  partes  numero  $ quales  erit  tota  aj  medie- 
tatem Tuam,  e talia  tota  ad  medietate, ficut, & V.g. 
fex  partes  ad  duas  enius  ne  pe  bi  ad  ai  erunt  quoq; 
vt  partes  fex  ad  duas  alterius, et  dL  adtp . Igitur» 
Se  quadratum  ex  medietate  e b,  ita  erit  ad  redan- 
gulum ex  bi,8t  iA,et  quadratum  ex  medietate  xn» 
ad  redangulum  ex  dl,  Se  lp,  cum  ex  ijldem  pro- 
portionibus coponatur  red$  Bi,ad  ai,  Se  dl  ad  lp 
BeCm  Sed  redangulum  bi.  Se  ai  eft  «quale  quadrr; 
to  io , cum  io  fit  medu  proportionalis  inter  b i , 
Se  i A . Ergo,  Se  quadrato  lqJiuic  jquali,  fient, 8e 
quadratum  EC,ecl  bb  eft  aquale  quadr  sto  xo.Qua- 
rcxD,DK,  &KF  redangulum  erit  ad  redangu* 
lum  ex  ld&  lp  lineis  , et  quadratum  xc  «d  qua- 
dratum LQ. 

COROLLARIVM. 

- 

* I"  T Inc  autem  etiicles  fufficere  ad  formandam 
fl  elliplitn  ex  circulo , fi  lineam  datam , vel 
maiorem , vel  minorem  ita  feces  proportiona- 
litcr,  vt  ab  applicatis,  leu  finubus  in  circulo  fe- 
catur,  vel  vt  ipff  appUcatp,  finufque  crcfcunt . 

Sit  femicirculus  abc  , in  quo  diuifo  in  partes 
equalet  dudi  fint  finus  ct , 8e  bf,  Se  Cft.  fcccturq; 
bi  primum  ia  partes  «quales,  iuxti  quas  finus  ipli 
funt,ita,  quod  bi  fit  «qualis  Lc,  Se  Bm  fit  «qualis 
lf,&  eft.  deinde  iuxti  partes  line$  bi  detruncetur 
bh  in  partes  proportionales  ex  propof.io.  lib.<5. 
itaqubd  fit  bh,  ad  bi,  Bn  adRm,8rcpt.  Dico  finus 
bh,&  bq,&  alij  fimiles  finubus  pr^didis  lc,ep,& 
alijs  Uifpofiti  per  punda  b,l,  & alia  in  quibus 
prius  erant  Tuis  extremis  dfe  in  cllipfi . 

Probatur . ita  eit  Bn  ad  bh  , vt  e p ad  Lc  : Ergo 
etiam  quadratum  ex  Bn  ad  quadratu  ex  hi  erit,  vc 
quadrui  ex  £P  ad  quadratu  ex  lc  ex  ad.l.d.fed  qua- 
dratu £f  eft  «quale  redanguloss,  &EA,itemqj 
quadratum  lc  elt  «quale  redangulocx  a l,  & lb. 
Ergo  redangulum  eb,8c  ea  ad  redangulum  al. 
Se  lb  habebit  eandem  proportionem,qurm  quadaa- 
tum  ex  e*  ad  quadratum  ex  LC  . Ergo  etiam  ean- 
dem, quam  quadratum  cx  Bn  ad  quadratum  cx  bh  ; 

cum 
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eam  fint  !n  eadem  proportione  cum  prfdidis  ex 
jf , & ic  quadrati*  . C iJm  ergo  ex  »n  quadratum 
fit  ex  bh quadratum,  vt  redangulum  ex  ab  , 8e  ib 
ad  redangulum  al,&  lb;  linef  an , 8r  ih  erunt  ad 
diametrum  as  applicat*  in  pundis  e ,&  L . Vnde 
earum  extrema  punda  erunt  in  Eliipfi  ex  6.  h. 

Jdcm  dicendum . Si  mxta  dtuifiones  diametri 
AB  diuidatur  proportion aliter  aliqua  alia  linea* 
feu  maior*  vt  ad  > feu  minor  * vt  ?d  . Nam  fi  illi 
line*  , vt  f*dum  eft  leorfum  applicentur  finu* 
LC»&  IE  quilibet  ad  fuum  pundum  carrefpondcns* 
horum  finuum  extrema  punda  erunt  in  Eliipfi  * 


* * 


* Probator.  Nam  quia  as  ablatum  eft;  ad  oa  abla- 
tum, vt  Ai  totum  eft  ad  ad  totum,  erit  etiam  re- 
liquum ES  ad  reliquum  OD,vt  ab  eftadaO.  Qua* 
re  redangulum  ao,  8r  oo  erit  compofitum  ex  ijfc 
dem  proportionibus  i quibus  ae,&eb  componi- 
tur . Sk  quoque  al  adi  Av  erit * vt  ab  eft  ad  ad  . 
Quare,  & refiduuro  lb  ad  refiduum  v®  erit,  vt  al 
ad  av  : quare,  & redangulum  ex  av,  & vd,  quod 
eft  quadratum  componetur  ex  ijfdem  proportio- 
nibus, quibus  quadratum  ex  aM^I-b  • Cum  ergo 
xedangulum  ex  ca  &r  od  fit  compofitum  ex  ijfdem 
proportionibus,  quibus  redangulum  ex  ai,  8c  r.B 
erit  ad  redangulum,  ko  quadratum  av  , &vD 
compofitum  ex  ijfdem  proportionibus,  quibus  re- 
dangulum,  feu  quadratum  aL,  & lb,  vt  redangu- 
]um  ai,  8c  eb  ad  idem  quadratum  ex  aL,&  lb:  Sed 
redangulum  ex  ae,&lb  ad  quadratum  ex  AL,  & 
Lb  eft,  vt  quadratum  ex  ef  ad  quadratum  ex  cl  . 
Ergo  etiam  redangulum  cx  AO,&oDeftad  re- 
dangulutn  ex  a V , & VD , vt  quadratum  ex  ef  ad 
quadratum  ex  lc.  Quare  Er, & LC  erunt  applica- 
t$  ad  dumetrum  ad,&  earum  extrema  punda  in 
Eliipfi  repcrientur. 

COROLLA  RIVM  I. 

POfiunt  etiam  Ellipfes  £ circulo defumi,etiam, 
fi  diameter  circuli*  feu  el  proportionali*  fu- 
matur pro  fecunda  diametro  in  Eliipfi  ,&  ei  ad 
angulos  obliquos  eofdem  applicentur , feu  finus* 
feu  (rnubus  proportionales  parallelijdabunt  enim 
punda,  per  qu?  duda  EUipfis  circundabit  diarne- 
(rum  fecundarum.  » 


CORO  L L ARIVM  II.  , 

Vln  etiam  deferibetur  Ellipfis,  fi  tum  Sinu- 
Vwf  hus.tum  portionibus  diametri  proportio- 
nales fumantur,  vteft  videre  in  fig  2.  Namre- 
dangulum  bl,  &r  ld  eft  ad  redangulum  be  , & ed 
io  fig.  I.vt  eft  al,  Lb  redangulum  ad  be  ,5tha 
redangulum  , quod  eft  vt  quadratum  ex  Lc  ad 
quadratu  ex  ef  ; Quadratu  verd  lc  ad  quadratu  et 
eft,  vt  quadratu  BH,vel  «qualis  Lc  in  fig.x.ad  qua- 
tum  Bn,vel  *qualis  ef  . Quare  ex  pquo  redangu- 
lum bl  » & Ld  erit  ad  redangulum  be  * ed  erit , vt 
qaadratum  Lc  ad  quadratum  ef  . Quare  lc,&bf 
erunt  applicat*  in  fig.2.  ad  diametrum  db  • 

PROBL.  II.  FROPOS.  IXXII. 

* Ellipftm  dato  circulo  , & minori  dia * 
metro  per  punHa  defertbere  . 

¥ Qlt  datus  circulus  , feu  quadrans  bc  , 8f  diame- 
3 ter  minor  Ellipfis  ed;  diuidaturque  circulus 
In  quaflibucnt  partes  cz>zc,GP,  &r  tandem  pb  du- 
canturque  red*  czx,Zct,  gpv,  & cpter*  fi  adfint 
ad  diametrum  produdumEx;  ab  ijfdem  quoque 
pandis  perpendiculares  ducantur  zl,  gh  , p 1 , 8e 
deinde  a vertice  Djdiametri  minoris  ed  ducatur  ad 
pundum  diametri  K,  in  quod  cadit  czx  reda  dk* 
& a pundo  M,in  quo  fecat  zl  ducatur  reda  ad  tj 
quf  fit  mt,  in  quod  cadit  zgt  rurfufque  a pundo 
n,  vbihatc  poftremo  duda  fecat  perpendicularem 
gh  ducatur  reda  nv  ad  pundum  v,  in  qnod  cadit 
gPv,  8c  fic  agatur  fucccffiue  de  alijs  . Si  ergo  per 
punda  dmnob  flexa zquabili  manu  ducatur,  b*e 
erit  Ellipfis  quarta  pars*  & punda  illa  dmnob 
erunt  in  Eliipfi.  . . 


Probatur  Progr.  r .quia  (vt  oftendam ) in  Ellipfi- 
bus  ita  eft  EC  ad  ED,vt  ZL  ad  ml,&  i contra  coucv 
tendo.  Ergo  conuenient  in  vnicum  pundum  x. 
Alioquin  fi  aliqua  non  traofiret  per  pundum  k» 
fed  alibi  V.  g.  per  x,  &r  perueniret  ad  pundum  D 
cx  Coroll.  propof.4.  Element.  cflet  ec  adED, 
vt  lz  ad  xl  , quia  enim  dxk  reda  cfTet  , vt 
dicunt  aduerfarij , & perueniret  ad  pundum  k 
per  x linef  de,  & lx  eflent  in  eodem  triangulo  pa- 
rallcl*,  fed  etiam  ce  cflet  ad  de,  vc  zl  ad  lm,  quia 
de,lm  funt  in  Eliipfi, ve  prpfupponimus  quaprop- 
ter cum  XL,8c  ml  eifdcm  lz  eadem  proportionem 
diceret , quam  ce  ad  ed  » eflent  inuicem  «quales 
ex  propof.p.lib  5.  Eletn.  quod  eft  abfurdum  . Er- 
go dK  tranfibit  per  pundum  m , per  quod  tranfit 
Ellipfis . 

Progrefl.  2.  Quod  verd  ci  in  Eliipfibus  fit  ad 
De,  vt  zl  ad  ml, patet . Nam  in  circulo  ita  eft  qua- 
dratum EC  ad  quadratam  ZL,vt  redangulum  cx  be 
& eb  ad  redangulum  ex  fegmentis  diametri  L»,& 
refiduo  fegmento  Lb»,  quod  ex  propofjj  lib.j. 
Elcm.  quadratum  cx  ec  ,&r  redangulum  ex  feg- 
meatis  uiamctrj  bs»0c  refiduo  eb  fint  f qualia  fic  ut 

etiam 
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etiam  zl  qitaJratum,  9e  rcdjngulum  ex  L»»&:  re- 
liquo itu  Tegmento  ei ufdc  dbinctri, fcJ  etia qua- 
dratu DBJfd  ML.vt  redangulii  eb.es  sd  red. 
ex  ijTdcm  bl  8e  leb  diametri  portionibus  circuli 
fimnlque  Elliplis  exprop.tf.h  cum  ergo  in  eidem 
proportione  redangulorum  referimur  tC quadra, 
tum  ad  Lr  quadratum,  vt  ©E  quadratum  ad  tM  qui- 
dratam  erunt  ex  propof.  1 6 £lem.  f.  in  eadem 
proportione  , Quare  > Se  latera  erunt  In  eadem 
proportione  ex  ad.  Ilb.tf . Se  erit  ic  ad  f* ED  *d 

ml  j quare pirmsifsXMi/o,  quoque  erit  Ecad  id*  vt 

LZ  id  ML. 

PROBL.  IIL  PROPOS.  LXXIV- 

,1 

Dato  circulo,  feu  circuli  f>ortioue  Parabo- 
lam deferibere  . 

Flant  «quales  lineis  BA.S^Acduftii  i vertice  a 
fegmenti  abcd  ad  peripherum  ipfius  applica- 
tae c.l  ad  hf  , qu«  tamen  debent  efle  «quidiftantes 
tangenti  circuli  m a r Si  deinde  per  punda  ©f  du- 
catur flexa,  hfc  erit  Varabola  . 

Probatur . Nam  vt  eft  ct  quadratum  ad  fh  qua- 
dratum, fle  Intercepta  LAeft  in  proportione  ad 
interceptam  ah  . Ergo  cx  6. h.  afo  eft  parabola . 
Hoc  autem  oftenditur . Nam  ex  prop.29.lib  j. 

EI.  aogulus  NAH 
«quatur  angulo 
abd.&  ob  paral- 
lelas MW  , 8e  BH 
angulo  a h ■ • 
Quadcrc  ABDan- 
gulus  agulo  BH  A 
erit  arqualis^an- 
gulus  vero  ad  A 
eft  communis . 
Ergo  triangula 
abd,&  BAH  erit 
jquiagula.ideoq; 
fimi  lia  j ideoque 
ah  erit  ad  ab,  vt  A»ad  At),  quadcrc  a b erit  mcdja 
proportionalis,  8f  ah  , 8e  ad  extrefn* . Vnde  re- 
dangulum  cx  da,&Tah  xquabiturex  progr.r9. 
lib.6.  quadjato  ba  , ideft  quadrato  hf  . Et  idem 
concludes  de  quadrato  ca  ideft  tu,  quod  fit  «qua- 
le redaogulo  ex  da  , St  al  . Ideoque  quadratum 
ca  erit  ad  quadratura  ba  , vt  redangalum  cx  ad, 
& aL  id  redangulum  ad,  & ah  j fed  hxc  redan- 

Silaob  eandem  altitudinem  ad  ex  prop.i.lib.tf. 

em.  funt  vt  AtadAH.  Ergo  etiam  quadratum 
ca  ad  quadratum  B a erit,  vtALad ah.  Ergo 
etiam  quadratum  cl  ad  quadratum  ph  , qux  lineis 
ca,  & BAxquantur  erunt,  vtLa  ad  ha  . Vnde 
c F A ex  s • huius  erit  Parabola , Se  ad  Parametcf . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LXXV. 

Dato  Circulo  Hyperbolam  deferibere. 

F-p*  Angentes,  quxeumque  ad,  8e  cb  pro  appUct- 
X tis  coftituantur  a pudis  a,&  c, quibus  inter- 
Tecant  diametrum  ml  produdum , qux  erunt  ad, 
8e  CB,flcxaque  bom  per  extrema  applicatarum  du- 
da  erit  Hyperboli . 

Probatur.  Quadratum ci tangentis  eft  xqua- 
le  redaogulo  cx  cl  fccantis,  8c  cm  cx  propof.jtf. 

J 


lib.y.  Eud.  fient,  & quadratum  ad  tangentis  eft 
xquale  redaogulo  al  Tecantis  ,Sr  au  . Ergo  vt  eft 
bc  quadratum  ad  quadratam  daj  fic  redangulum 
ex  cm  , Sr  ct  ad  redangulum  La  , & am  . Qua- 
re ex  6.  huius  bc, St  ad  erunt  applicat*  Hypcrb<> 
Ix,  catus  diameter  traofuerla  stl . 


Idem  efficies ; fi  vtaris  tangentibus  wz,  mm 
pro  applicatis  v*,  8e  it,  Se  pro  interceptis  dia- 
metri portionibus  parte  exteriori  fecarttium  xz ,& 
0N,  quas  transferas  in  tm  , & vm  . Itaque  eadem 
ratione  quadratum  tangentis  it  , vd  zu  arquabi- 
tur  rcdangulo  rz  Tecantis , & exterids  affumpt* 
xz,  ideft  redangblo  ex  tL.&tm;  fic  tangentis 
quadratu  MN,ideft  f qualis  V* aquabitur  redagulo 
N ex  ms,&  no,  vel  vl,8e  Vm,* ideo  qnad.V*  cricad 
quadratam  n eft  , vt  redangulum  ex  vl  $ Se  vm 
ad  redangulum  ex  tl,  & tm.  Quapropter  erunt 
ex  6.  huius  Vx,  9e  ti  applicate  hyperbolx  ; cuius 
diameter  tranfiierfa  ml  . 

EXPENSIO  XX. 

De  mutua  fclionum  trasfumptiope . 

DEdufiioni  fe&ionum  i circulo , te  reflan- 
gulo  debet  iure  fucccdcrc  mutua  earum 
transformatio,  atque  tranfumptio , te  modus  do- 
cendus eft , quo  dita  rna  fcdione»  aluta  cx  illa 
extrahatur. 

PROBL.  I.  PROPOS.  LXXVL 

Data  Parabola  ex  ea  fJyperbolam  tranferi- 
btre,  vel  l contra . 

Sit  hc  diameter,  te  ordinarim  applicate  io  p»- 
nbola  ao.Stcs  icuiuipatametet  ah;  Qjn- 


1A. 


dratls  igitur  DI . te  >u  fiat  aquale  quadratum  ex 
rtf  lieram  quadratis  sc,&  ca  liat  aquale  quadra- 
I i i tum 
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tum  bc e* ll.  Ilfe.1.  & pundac.p  extrema  erunt  ad 
Hypeibolam. 

Sit  AH  zquale  Parametro  Paraboiar  . Igitur  bh» 
k ha  redangulum  aequabitur  quadrato  DB.fir  ideo 
fi, addas  quadratum  bh  jerit  redangulum  ea  ab»& 
bh  quadratis  db  tk  »H  arquale  , &r  ideo  quadrato 
yr  ex  Thefi  zquale . Sic  dicendum  de  quadrato 
IC zquale  redangulo  ah,  k HC;  add'to  , ciqua- 
drato  HC quadrata  ea  tc  , k CH  » ideft  quadratura 
cc  ex  Thefi  eis  zquale,  ent  etiam  zquale  redan- 
gulo  AC»  k ch  • Quapropter  ita  erit  fi  quadra- 
tum ad  quadratum  cc , « ab  , & bh  redangulum 
ad  redangulum  ac,  ch,  idcoque  bi  , k ce  erunt 
applicatz  Hypcrbolz  ex  prop.tf.huius , cuius  dia- 
meter intercepta  ha  . 


T V S XXIV. 

drato  pe:  Addito  igitur  quadrato  ac  reda  »u!o  ac, 
& CB  fiet  totum  redangulum  eX  ab  , & ac  zquale 
quadratis  oc.Ar  caj  fic  addito  quadrato  ae  r cd.ex 
EA,fif  EBfict  totum  rectanguJum  cx  ab Jk  ae  zqua- 
le quadratis  be,A'  ea  ciufj.rm  altitudinis  ab;  Ideo 
erut  inuiccmyvt  altitudini  s ac,  k f.h  ; fcd  quadra- 
tum hc  redangulo  cx  ab,&  ac  ex  iffcdione  fqua- 
tui,-  fic  etiam  e 1 quadratu  redangulo  cx  ab  k ae. 
iirgoita  erit  quadrarum  ex  ch  adquad..  ei  , vt  ac 
ad  ae  . Quare  cn»df  l- erunt  applicatz  parabo)  ice. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LXXJX. 

Data  Parabola  Elltpfim  deferibere  . 


PROBL.  II.  PROPOS.  LXXVII. 

Data  Hypcrbola , in  qua  quadrata  appli- 
catarum fmt  Aqualia  retfangulfS , /Jf  in» 
trrccptts  diametri  portionibus  Parabo- 
lam deferibere . 

DEtrahatur  in  przced.  fig.  a quadratis  appli- 
catarum fB,  k oc  quadrat*  interceptarum 
diametri  portionum  bhAch  ex  jj-lib.d.  A'  qua- 
dratorum refiduorum  latera  erunt  applicatz  P*U“ 
bolicz  ad  eafdem  diametri  portiones  BH,  k HC. 

Probatur.  Nam  qqiaex  Tljefi  cc  quadratura 
zquatur  redangulo  ac,  & CH . Ergo  ab  eis  Btril- 
que  ablato  quadrato  ch  erit,  quadratum  C£  zqua- 
le redangulo  ah  ,fif  hc  . Rurfus  fi  a »F  quadrato, 
& ab  ab,  & hb  redangulo  dematur  quadratum  bh 
erit  quadratum' db  zqoale  redangulo  AH,. H»j  at 
quia  iftaredangula  conficiuntur  cx  eodem  latere 
ha  erunt  inuicem,  rt  altitud;nct  c*  ad  bh  . Ergo 
etiam  quadrata  EC  ad  bd  erunt  n ch  ad  hb  : Ideoqj 
cbA’  db  erunt  applicatz  Parabolz, cuius  pararac- 
tcrHA. 

i 

PROBL.  III.  PROPOS.  LXXVIII- 

Data  Ellipfi' Parabolam  deferibere  * 

Sit  Ellipfi*  ab  • & In  ea  diameter  coniu- 
gata  zqualis  alteri  ab,  fle  applicatz  dc,  k 
IF:  Fiatque  quadratum  hc  zquale  quadratis  ex 
DC.  k ac,  k quadratura  (fi  zquale  quadratis  PB 
& ea  . Et  ch,  atque  IB  horum  quadratorum  lateri 
erunt  applicatz  in  Parabola. 


Probatur  ex  prop.jT.Tr.  J4.  cum  ab  fit  diame- 
ter conjugata  erit  redangulum  AC,  &ci zquale 
quadrato  cd»  8e  ita  quoque  as,  k ab  zquale  qua- 


EX  parabola  deferibetur  Ellipfi*  adhibita  fig. 

prec.  eX  propof.jj.lib.d.  Auferatur  quadra- 
tum ac  portionis  diametri  i quadrato  ch  A'  lacus 
DC  refi  Jui  quadrati  ft  acuatur  oro  applicita  diame- 
tri coniugatz  zqualis  alteri . 

Probatur.  Nam  quu  hc  quadratum  zquatur 
rcCxangulo  ab  parametri , k ac  ; fi  auferatur  ab 
verifq;  quadratum  ex  Acrema^-bum  zquajiaqua. 
dratum  dc, fircA.CBredangulu  ; fic  dicas  de  rc- 
dangulo  ab,  &ab,&  quadrato  li  i quibus  fi 
auferatur  quadratum  ae  remanebunt  ef  refi  fu mn 
quadrati  A ae  ,&r  BBre&aguIi  equilia  Quare  erit 
vc  quadratum  dc  ad  quadratum  fe;  ita  ca  A cb  re. 
.dangulum  ad  redangulum  ae ,ft  eb  Quarecx 
6 . huius  DC,&  fb  erunt  applicat?  Ellipticz . 

Quod  rerorcdangula  applicatarum  quadratis 
zqualia  fint  eiufdem  bafis  patet,  quu  habent  eun- 
dem Parametrum,  &r  ab  Parabolz  datz  enc  Para- 
mecer , at  in  Ellipfi  erit  diameter  comugata  zqua* 
/Jis  alteri»  eo  quod  bea  redangulum  remaneat 
zquale  quadrato  fe  ,k  fic  de  alij  s . 

PROBL.  V.  PROPOS.  LXXX. 

. ' - / 

Data  Elhpfi  Hyperbolam  deferibere . 

x- 

Flat  redangulum  ifofcclles  aod, deinde dudis 
in  Ellipfi  cc,  &r  ef  applicatu  fecabunt  ad  ia 
1 ,kLt  fiat  quadrato  cc  zquale  redangulum  ci, 
k ik,  & quadrato  cx  FE  zquale  redangulum  lL, 
k In  . Erit  a d R.  triangulum,  k reda  tranfibu 


* pondo  d per  extrema  n,Bt  jb’.  Nara  etun  fit  ci» 
k Bi  redangulum  ad  U.,&  lu  redangulum,  vt  cc 
quadratum  ad  e f quadratum,  ideft  rt  ca,  k co  te* 
daogulum  ad  ae,  k 1 o redangulum  habebunt  ca 
rcdangula  proponionem  cx  lateribus  compofi- 
um»  ficque  Rabunt . 


CompoC 
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Compof. 

CI  &:  IR 

ad 

EL  & LN 
Ergo  latera 
CI  vt  CA 
ad  ad 

EL  EA  LN 

Sed  CO>&  eo,  vt  i d ad  I-D,8r  id$o  erit,  vt  rd  ad 
ND,  quare  id,  X.D  latera  ftipantia  parallelas  IR,en 
erunt  rcGtr » quod  triangula  line  fimilia  rid  ,&? 
ndLcx  f . Iib.6.  & ideo  pofita  vnum  fuper  aliud 
in  angulo  Dconuenient,&  eadem  crura  efficient* 
Si  rc&angulo  igitur  CI , fifc  ctt  fiat  quadratum 
arqualc  vc,  & el»  & t n rcdangulo  quadratum  *r 
xqualcieru  ot  vc  inter  c i , & ca.»  & vi  medi*  pro* 
portionales  inter  en  , fc  le  • Quare  ex  prop.f9« 
erunt  Vc,  «r  p*  applicat*  Hyperbolic*  ,&  P,  & V 
pundtaadHyperbolam  • 


PROBL  V.  PROPOS.  LXXXJ. 

D.itam  fjyperbolam  ai  Etlipfim  reuocare  • 

HOcfit  auferendo  quadratum  ca  ab  vc  In  fig. 

prcecd.fi:  ea  ab  tp,  & cet.  & latera,  quz  rc- 
fi  duorum  quadratorum  contexunt  latera  erunt 
applicate  inEllipfi;  cuius  diameter  tranfuerfaefl 
eadem,  ac  diameter  Hyperfcolica.quc  poteft  etiam 
efle  diameter  fccundaria,  licet  figura  fit  de  Colo 
axe. 
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vt  Compof. 

CA  & CO 
ad 

EA  & EO  - 
latera 

IR  vt  CO 
ad  ad 

EO 
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De  Senionibus  corporum  fpbsroicornm  per  planas  fuperficies . 

• Idimus  Sefliones  Sphfre  per  planas  fuperfiries^elationes, 
proprietates, & depcndentiasjmodo  fc&ioncs  corporum, 
ooo  aliqiiid  fpha?rici  pofsidcnt  per  planas  fuperficies 
contemplanda?,  qua?  deinde  ad  proieftioncs , tuni  ipha?ra?,  tum 
circulorum  , feu  orthographice',  feu  ftcreometrice  mirabiliter  de- 
feruiunt . 


EXPENSIO 

Ve  feHionc  Coni , cuiuftumqit;  per  pinnas 
fupetpaes, 

SE&io  coni  poft  fphxram  celebrior,  vtpote.qug 
tres  mirabiles  lectiones  exhibeat  Ellipfino  , 
Hyperbolam,  Arabolam,  & infuper  triangulum, 
& circulum,  8e  licet  iam  dc  coni  Teutonibus  ege- 
rimus, non  tamen  pro  vt etiam  pro ba(i  Eiliplitn 
po(idct,de  Ijs  trudatiimus  ; quemadmodum  nunc 
agere  oportunum  mdicamus . 


THEOR.  I.  P R Q P.  I. 

Omnis  fedio  cimi  Elliptici  parallela  bafi 
Elltpjis  (Jl , 

* r)  Robatur , quod  io  cono  AXZ,cuiua  bagf  «Tg- 1 
Y fit  Ellipfis,  r Mod,  &■  Ji&O  paraUcU  POPF.  fit 
tlliffiis.  Nam  vt  NAad  VA,  fic  XN  Ad  fv,  frfic 
nz  ad  VE,  ny  ad  vo,  8t  p£rt»*»j»do,  ob  parallelas 
in  triangulis  xan,  8r  nay  , & anz  , quorum  com- 
mune latus  cft  n a . Vnde  etiam  rc&angulum  xnz 
ad  redangulum  fve  erit  ex  26.  lib  d.  vt  ny  qua- 
dratum ad  vo  quadratum . Eodemquc  modo  con- 
cludes, quod  xr  (it  ad  Fi,  vt  a.z  ad  I e ,8e  R r ad  ip: 
fint  in  eadem  proportione, & permirando, 2C  r a ad 
I A,eo  quod  in  triangulis  ob  parallelas  (imilibus  ex 
4.I  d.cxiftat . Quare  pariter  xr ,8e  rz  re&angulu 
erit  ad  rcdangulum  Fi,  ie,  vt  quadratum  Rt  ad 
quadratum  ip.  Itaque  xn,  &tnz  rcdangulum  eft 
ad  fv  , & Ve  rc&aogulum,  vt  quadratum  ny  ad 
quadratum  Vo,  8e  coniurtcr.do  fv,8ev e rcftangu- 
lum  eft  ad  Xn,&*  nZ  re&angulum  , vt  quadratum 
vo  ad  quadratum  yn,  Se  vt  xn  & nz  redangulum 
ad  XR,  & r z rc&angulum,  ita  eft  quadratum  YN  ad 
quadratum  Jlt  cum  xqz  ex  Thcfi  (it  Ellipfis,  vt 
autem  xm.,&r  jcz  re&angulumad  pi.&le  redan- 
gulum  , ita  cft  quadratum  lt  ad  quadratum 


p 1 f ergo  ex  aqua 
erit  FV  , & Ve  r &an- 
gulum  ad  n , &■  1 e re- 
^jugulum  , vt  quadre- 
tum  V o ad  quadratum 
IP : quare  cx  propof.tf. 
Traft.  24.  foe  Ellipfis 
erit . 


THEOR.  JJ.  PROPOS.  II, 

Omnis  [tftio  coni  cir cultris  fcaleni , qus 
fingutos  a/ternos  efficiat  squales  bajs » 

0*  ipfa  quaque  circulus  eft . 

Sit  conus  cyp  , culus  ba(is  circularis  op  , 8e 
circulus  arquidiflaos,fir  parallelus  qvrs.  lam 
notum  eft  ex  prsrc.tr.pr.a  quod  fi  OP  balis  fit  cir- 
culus, fore  etiam  circulum  o*VT  . Quo  fuppofi- 
to  ducatur  alius  circulus,  qui  cum  ifto  qVsT  an- 
gulos alternos  «quales  efficiat,  ita  quod  angulus 
H cocclufus  Jaterc  conico  ot  , 8e  diametro  hr, 
(it  f qualis  angulo  r^cJaufus  latere  coni  dia- 
metro qs*.  Et  fiiperficies  rth  , qts  lupponantur 
perpendiculares  triangulo  per  axem  oyp,  quare 
tx  t & XV  fc&iojOYP  plano  pcrpeodicularitcr  in- 
cumbet ex  itf.traft.ia. 

Keitaque  ita  concepta  Probatur  propof  Angu- 
lus apud  r in  triangulo  rqx 
eft  «qualis  angulo  apud  h in 
triangulo  xhs.  Anguli  quo- 
que ad  verticem  x funt  fqua* 
les  ex  prop  ia.lib.t.  Ergo  cx 
propof.  1 7.  lib.t.  CorolJ.  a. 
hxc  duo  triangula  funt  ?qui- 
angula:  Quamobrem  latera 
erunt  proportionalia , quse 
circum  «quales  angulos  ex 
propoT.4»  lib.tf.  Proptercaq; 
ita  erit  crus  xt^ad  crus  xr. 
alterum,  ficut  crus  xh  ad  crusxs  alterius  trian- 
guli . 

Sed 
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Sed  e*  propof.lS. lib.rf.fi  quatuor  redz  propor- 
tionales fuerint  illud  redangulum,  qudd  confti- 
tuitur  a mcdijs  V,  g.  ex  cruribus  XH.&sxd  z- 
quale  redangulo  cx  extremis  conftituto,  nempe 
vt  qx,  & x*. 

Atexpropof.jy.lib.j.  redangulum  qjc,  & XS 
conftitutum  aequatur  quadrato,  eX  planorum  fe- 
mifedione  xr  aut  XV  conftituto,  quia  funt  linef, 
qu£  m circulo  fe  interfccant . Ergo  pari  ratione 
Redangulum  ex  xr  , * xh  erit  eidem  quadrato 
arquale ex  femifedione  coftitoto ; Quare  ex  didis 
pr.3s.L6  el.  hjcduo  punda  erue  in  circuli  circti- 
fereotia . Quaaropter  ithv  circuli  circuferentia 
erit, cum  idem  argumentu  valeat,  etia  fi  fedio  tv 
fiat  aut  fuperius,  aut  inferius , dummodo  paralle- 
la fedioni  iam  fadx  planorum  rTvh,vc1  qTVS  t 

COROLLARIVM  i? 

y r Tlncefl  In  Cono  fcalenoduos  axes  reperiri. 

Jl!  Qui»  duo  centra  funt  circulorqm,  i qui- 
bus a vemce  y axis  ad  queml  bet  duci  potcft,qu* 
non  coincidunt  in  idem  pundum, nempe  baGs  re* 
dz.quz  fieret,  qui,  Reflet  axis  coni  proprie  di- 
dus,  & bafis  obliqua: . 

* Ponantur  enim  zquales  rx  ,8 c xh:  Dico 
xq*  * xs  i i»$  quales  ede , & ideo  pundnm  x circuli 
q^S  V centrum  non  efle . Quod  fi  «quales  dican- 
tur, oftenditur  fine  abfurdo  id  efle  non  polTe  . 

Nam  iuq,-  *xhs  funt  triangula  ad  verticem 
ex  hypotheli , zqualia  quoque  crura  ambientia 
zquales  angulos  ad  verticem  x , fcilicec  xs,*  qx 
ficuti  rx,  * xh  cx  Tbcfi, ideo bafejf quales  habe- 
bunt qr,  * hs  . Quare  cum  anguli  apudq^,  & h 
remaneant  zquales  etiam  bafes  xs,*  ixoppofite 
illis  angulis  feptis  a cruribus  zquahbus  erunt  z- 
quaies  ex  **.  lib.t . fcd  xs  ex  pqualis  ex  aduerfarijs 
ipfiqx^.  Ergo qx , & xk erunt  bafes  zquales. 
Quare  ex  14.  lib.i.  Elem.  anguli  r,  * cierunt  z- 
quales  : Quadere  r,  & H,  vtpptc  tertio qzquales 
erunt  zquales  anguli  alterni,  & ideo  ex  28.  lib.i. 
qR,  & hs  elfcnt  paraJIelz : quodeft  ablurdum . 

Cum  igitur  linezqx,  & xs  zquales  efle  ne- 
queant ali»  balis  qTyS  06  poterit  efle  bafis  RTVH 
etiamfi  has  bafes  ponas  elTe  Ellipfes  . Ideoque 
nullz  Ellipfes, vel  circuli  in  conis  habebunt  com- 
munem axem,  nifi  paralleli . 


e THEOR.  |II.  PROP.  III, 


* Omnis  feflio  Coni  Elliptici,  qua  fecef 
utrumque  latus,  tn  qua  pojjit  efle  maior 
axis  aqualis  alteri  axi  circulus  e fi. 


Sit  inc?QO  adi  fedio  »c,  cuius  femiaxis  bo  ma- 
ior poflic  efle  zqualis  axi  alteri  00. Dico  a ter. 
tjjt  c /renium  , 

Probatur.  Nam  bo,  *oc,  redangulum  ex  ra- 
di)s  di  ad  quadratum  oo, 
zqualis,  vt  »1»  & ic  re- 
dangulum  ad  iL  quadra- 
tum,* pcrmufai^o;  fcd  BO, 


ex  jj.lib.f.  Bfccerlt  circulus. 


& oc  quadratum  zquatur 
quadrato  oc  j Efgo,  & >1» 


& ic  redangulum  *qua- 
bitur  quadrato  ilj  cumque 
ioc  axeis  afferatur.  Ergo 


COROLLARIVM. 

ILlum  conum  Ellipticum  nullam  bafim  pofle 
habere  , quz  fit  circulus,  fi  faltem  bc  axis 
qui  deberet  efle  maior  fadus  perpendicularis  vni 
laterum  trianguli  per  axem  dae  fic  maior  adhuc, 
ni  tunc  axi  minori  Fo  etum  ceterz  omnes  ex  Cor. 
propof  17.  lib.i.  Eiem.  erunt  maiores  ipfa  c>; 
Quod  fi  accidat  perpendicu larem  bc  polle  elfe 
minore, tunc  aliqua  alia  longior  erit  zqualis.  Vn* 
de  in  eo  cono  poterit  fieri  aliqua  fedio  circulus  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  JV. 

In  Cono  quocumque  Ellipfes  parallela 
fi miles  funt. 

SIntduf  EHIpfei  paralldf  in  quocumque  cono, 
fi  ue  elliptico,  feu  circulari  AEB.ncmpc  «llr, 
_&Ao«c.  pico  eas  tffc  fimiet , 

* probatur  . Quod 
fint  fimilcs.vtM  ados,- 
fic  af  adMO  ,&  ita  cp 
ad  Lo  ob  parallelas  mo 
fic  af  in  triangulo  mef» 
& cf  ad  Lo  in  triangu- 
lo cef  , fcd  cf , & lo 
funt  applicatz , * mo, 
& af  portiones  diame- 
tri, ergo  acdb,*mLik 
erunt  Ellipfes  findles 


THEOR.  V.  PROPOS.  y. 


f Omnis  feflio  coni  Elliptici  non  parallela 
hafi  etiam  Ellipfis,  e fi  fi  virumque  latui 
fecet  trianguli  per  axf<n . 

Sint  aeb,  * cfp  dux  Ellipfes,*  fit  obliqua  bafi 
Xek.  Dico  eam  efle  Ellipfim  . 

> Probatur.  Didum  eftpr. 33, C0r.Tr.x4.  aib  re- 
dangulum efle  adeo® 
redangulum , vt  qua- 
dratu ei  ad  quadratu 
of  ob  ellipfes  paralle- 
las, que  fimiles  Sut  ex 
pr?c.  Sed  vt  a 1 ad  co; 
fic  XI  »d  *<>  trian- 
gulis  zquiangulls  ob 
parallelas  axi,&  cxo- 
J^riterquc  vtiBad  00 


Ita  ob  eandem  rationem  IX  ad  ko 
Componendo  igitur  proportiones 
cum  ai  vt  xi  & fit  IB  vt  xi 

ad  ad 

CO  XO 

Ergo  compoficutn  vt 
ai  * ia  ent 

ad 

CO  & ©0 


ad  ad 

00  ox 
compoficutn  . 
XI  & XI 
ad 

XO  & ,px 


Quare  etiam  vt  redangulum  Xi»  fc  xi  ad  re- 
aangulumxo.flroK  fic  erit  quadratum  El  ad 
quadratum  of  ex  propof  16.  ltb.J.  cum  fit  e** 
dem  proportio  quadratorum,  ac  rcfiangulorum 
ad co.6r  OD,  Vnde  e»  Mraft.iq  «f* 

«.itdiipfi..  theor. 
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THEOR.  VI.  PROPOS.  VI, 
pjyperbola  parallela  in  Cono  fimilcs  funt , 


nem  ad  quadratum  »c , quam  A«  , vel  af  portio 
cruri*  a verticibus  frdionum,  8e  coni  inter» 
cepta  ad  parametrum  contiguam;  Sed  portio  ap 
eft  maior,  quam  ac  ; ergo  etiam  mitor  Piramcter 
parabolz  iFVquaparab.KCH. Quare  no  funt  c?jc  * 


]N  cono  Gm  fedo  triangulo  per  verticem 
elf  ab  interfc&tonibus  bd.&  fe  circulorum 
nns>&’  cpn  dux  hyperbole  parallele  cmfi,&  at- 
bd  difcedant  ei  diametri  tranfuerfe  protendantur 
vfque  ad  K . Sint  autem  he  omnia  plana  per- 
pendicularia triangulo  cx  generatione  clm.  Dico 
hus  jitUonn  par  ttchs  ijjt  Hy  per  betas  , 

Intell.gatur  l.non  fit  fatis  exprefla  ab  L vertice 
in  aliquod  pundum  I produda  linea,  &r  a pundo, 
que  lecat  diametrum  vtrumque  i, fir  v duf  perpen  N 
diculares  ad  idem  planum  lng  erigantur  I m , Se 
Vr;&r  exprop. 8.1  rad  ii.  erunt  parallele  quoque. 
Quo  potito  probator , cum  eq.,  & dk  tint  pa- 
rallele , Se  Tegmen- 
ta ipiarum  erit  re- 
d-ingulum  ex  iv, 

& Va  ad  redangu- 
lum  ex  da,&  KD.vt 
redangulum  ex  Qf, 

Se  ic  ad  redangu  - 
lum  ex  qe  , Se  ec; 
quod  latera  obti- 
neant proportiona- 
lia. Vt  autem  reda 
gulum ex  kv,&av 
ad  redangulum  ex 
kd,  Se  da,  ita  eft  tv 
quadratum  ad  bd 
quadratum  ex  6.  h. 
Et  vt  redangu- 
lum ci,  Se  q i ad  redangulum  ex  qj,  Rtec,  ita  eft 
qurdratum  MI  ad  quadratum  ri . Ergo  erit  etiam 
yv  quadratum  ad  quadrata  Bovelut  Mi  quadratu 
ad  quadratu  fe  rx  16.I.5.  Quare  talia  quoque  erut 
latera  ex  prop.itf.  lib.tf.  Elera.  f.erit  Tv  adDB,  vt 
jm  ad  EF;fcd  eft  etia  AV  ad  AD,vt  ic  ad  CE  ob  paral- 
lelifmu  jinearu  ad,&  ce  : Ergohyperbolie  erut  fi- 
miles  atbd,&  cmfe  ex  prop.yi.  Tr.14.de  conici*  . 

De  circulis,  8e  Paraboli*  non  eft  difficultas  . 
Nam  omnes  parabolz,  & omnes  circuli  funt  fimi- 
lcs, vt  oftendimus . 

Et  omnes  quoque  in  cono  circulari  funt  para!* 
Jelz  figurz,  cum  circulus  bafi  fit  parallelus,  atp*. 
rabola  lateri. 

THEOR.  VII,  PROPOS.  VII. 


Sit  deinde  dsta  fedio  Hyperbola.vel  EIHpfis  ia 
conis  arb  zquidiftantes . Dico  noa  e fle  cafdem 
inter  fe . 

Probatur  . Nam  ex  78.Trad.s4  eonic.  diame- 
tri tranfuerfz  cflent  inter  fe  squales;  fedcN,  Se 
DQ^tales  non  funt  . Ergo  neque  fediones  funt 
eydem  inter  fc;  Aflumptum  vero  oftenditur.  Nam 
ac  maior  eft  , quam  ad  . Ergo  etiam  tranfuerfa 
diameter  cn  maior  eft  , quam  DQ.in  AC*  ; ad<^ 
triangulis  equiangulis  . Vnde  EllipfeS  , aut  Hy- 
pcrbolf  non  erunt  innlcem  zquales;ti  tine  p«TaJ- 
lelz . 


EXPENSIO  II. 

De  Coni  fetttonibus  in  lineam  definentis . 

SPecies  eft  coni,  qui  cum  bafim  rotundam 
obtineat,  non  definit  tamen  in  pundum,  fcd 
in  lineam, vt  conus  reprefentat  ABCF.de  hoc  etiam 
xliqua  dicere  neceflarium  videtur  . 

THEOR.  I.  PROP.  VIII. 

’ . *.f  • 

* In  Cono,  tjui  definit  in  lineam  rcftam  ha- 
bente pro  bafi  circulum , vel  Elhpfim  re- 
liqua omnes  parallela  jtHiones^jeu  mira 
feu  vitra  bafim , fi  producatur  tlltus  coni 
fupcificics,  funt  Elhpfcs . 


ty£(jui dtfi antes  in  mdem  cono  fefliones , non 
pojjunt  cfjc  calem . 

Sit  primum  fedio  parabola  In  cono  abc  per 
axem  fedo  plano  abc,  & parabol;  kgh,&  fiv 
zquidiftantes  . 

Dico,  quod  hx  fediones  non  funt  vna  alteri 
eadem  . 

. Probatur . Quia  obtinerent  parametrnm  ex 
propof.79.Tr. 24..  zqualc,fl  cflent  tibi  ecdem.fcd 
nequeunt  confequi  arqualc  paramemim.  Ergo 
ecdcm  cfle  non  potiunt . 

Probatur  minor  de  Parabola  . Quoniam  ex 
pr.41.C0r.Trad.14.ti  componatur  redangulum 
cx  cruribos  »a,  & ac,  id  habebit  eam  proportio» 


Sit  Conus,cnius  batis  circulus  ACBD,vel  elliptis 
detinatq;  |n  lineam  . Dico, quod  fi  in  eo  fiat 
aliqua  fedio. vt  cmPh  parallela  bafi  illa  fc£io  ex- 
hibebit Eilipfim  * 

* Probatur  ex  ea  proprietate  Elliptis, qubd  con- 
fequatur  diametros  inarquales,  fle  quod  omnia  ap- 
plicatarum quadrata  inuicem,  ita  fe  in  proportio- 
ne gerant,  vc  redangula  fnb  interceptis  diame- 
tri portionibus  comprehenfa . Sint  ergo  applica- 
tziM,&OP.  Dico,  quod  Ita  eft  quadratum  im 
ad  quadratum  op,  vt  redangulum  ex  ot , Se  iu  ad 
redannulum  ex  co,  Se  oh  • 

Probatur.  Nam  ita  eft  MI  ad  dm,  vt  eft  si  ad 
SN,  8e  ita  eft  Po  ad  v a,  vt  to  ad  e.t  . Linep  vero 
to,  Se  si  funt  zquales,  ticut,  Se  sn,  &tr:  Vnde 
poflunt  computari  proodem  5 Quamobrcm  etiam 

cric 
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DE  SECTIONIBVS 

erit  MI  ad  HH*  vt  po  ad  ve.,  eo  quid  fint  c«dem 
proportionei  vof  terti*  ex  itf.  Iib.5.  nempe  51  ad 
SN.rel  TO  ad  tr.  Cum  ergo  fit  mi  ad  DN.vt  Po  ad 
Va  erit  pCimutado  mi  ad  PO,vt  dn  ad  vr.  Quare 
« »"•*  A cti£  quadrata  ex  xdTT.6. 

ex  illis  lineis  cflfeda. 
Sed  vt  fe  habet  quadra- 
tum ex  dn  ad  quadra- 
tum ex  ve, ita  eft  reda* 
gulum  ex  an»  Se  nb  par- 
tibus diametri  intercep- 
tis ab  applicata  dn  , vt 
redangulum  ex  ae  , Se 
lb  partibus  diametri 
interceptis  ab  applicata 
WexjT.lib.j.  Elem. 
vel  ex  6.  Tr.a4.cum  fit 
bafis  circulus,  vel  Elllpfis.  Ergo  etiam  ita  erit 
quadratum  ex  mi  ad  quadratum  ex  op,  vt  redan- 
gulum ex  an,  Se  nb  ad  redangulum  ex  ar,  &r  rb  : 
Sed  redangulum  cx  an,  & n 1 eft  «quale  redan- 
guloexct,  SriHob  parallelas  ea,  Se  fb,  ob  quas 
«qualia  funt  Tegmenta  diametrorum  ^qualium  ci, 

Se  an,  ficut,  Se  1H,  Se  nb  . Et  ita  quoque  redangu- 
lum ex  ar,  & rb  ex  «quale  redangulo  00 , Se  oh 
ob  eandem  rationem  Tegmentorum  arqualium  . 
Ergo  quadratum  ex  Ml  ad  quadratum  PO,  eft  vt  re- 
dangulum ex  st,  Se  ih  ad  redangulum  ex  co»  Se 
oh  . Quaderl  erit  Ellipfis  figura  gmph  , cum  cir- 
culos efle  nequeat  ob  diametros  inaequales,  quia 
equid£  eft  maior  dn  Tetnidiametcr»quam  Ml;ficut, 
ac  maior  eft  Sn,  quam  5 ( , cum  quibus  ij  diametri 
eandem  proportionem  dicunt . 

EXPENSIO  III. 

* De  feffionc  fpharoiiis  per  planas 
fuperficies. 

AD  iuueftlgindum  fuperficies  corporis  fphf  • 
roMii.fr  folidiutc.vtile  eft  fore  fe&ionei, 
qu*  in  ipfo  exhiberi  poffuot;xd  quam  expenfio- 
nem  ineundam  opera  pretium  eft  definitiones 
agnofeere . 

definitio  i. 

StmieUipfii  in  orbi  cirea  fuum  diametrum',vclma, 
do uc  redoni  ad  idem  pmSum,d  fuo  dificjfit  Jpha- 
roidem  tixcumjmbtt . 

DEFINITIO  II. 

AI:l  clui  ifl  liem  w > circa  ijaem  Ellipfis  «/- 
formatrix  circumvoluta  rfljCr  punitum  bmut 
medium  (aurem  ipput  td . 

THEOR.  I.  PROP.  IX. 

Omnis  /effio  reffa  ai  axem  fpharoiiis 
circulus  eft . 

PRobatur  Id  faciliter  ab  efformatione  fpharrft. 

dii.cn  enim  Ellipfis  *bcd  fe  cirtjgyrxoio  Fe- 
^erit  Tp; roidem,  omne  pundum  eius  circulum 
effecit . Quare  pundum  k fe  gyrando  per  , in  H 
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circulum  deiineauir.Ted 
hic  eft  parallelus  bafi 
bic  , ade  normaliter  ad 
axem  ad  Tpherokiis  co  , 
quod  Te  giranJo  pun- 
diirh  e non  mutet  difti- 
tiam  I pundo  b:  Ergo 
axi  circulus  efh  erit 
Hbrmiirs , alccriquc  cir- 
culo bic  parallelus. 


THEOR.  II.  PROPOS.  X. 

Omnis  feffto  Jphaioiiis  axi  obliqua  Ellifts 

eft.  , 

Sit Teda  Tphcroidcs  abcd  piano  obliquo Olxs 
ad  axem . Dico  Uhm  e/ie  -peram  Eliipftm . 
Sedio  abcd  primigenia  fpharroidem  conftl- 
tuens,  fit,  plano oiks  reda,  nempe  tranfeat  per 
aliquam  i. Ii  plano  perpendicularem ; patet  enim 
hoc  fieri  pofle  abfque  alia  probatione  } Et 
eidem  plano  primigbruo  abdc  perpendi- 
culare quoque  planum  piq^&  bk  d fcccc  obUquum 
oixs  in  n pundo:  quo  obliquum  Tecat  axem  , Se 
in  M aliquo  alio  pundo  $ Sintque  h*c  duo 
plana  reda  ad  axem  ac.  Sediones  itaque  In»  & 
km  erunt  perpendiculares  cx  propof.itf.Trad  ia. 
plano  primigenio  badc,  & eius  iedipnibus  lineis 
Pq>  Se  bd,  8e  plana  piq^,  Se  bkd  erunt  circuli , Se 
Parallela,  vt  axi  Orthogonalia  i quibus  politis, ita. 
Probatur.  QuodPu^fc  bkd  plana  circuli  fint. 
Se  km,  Se  in  perpendi- 
culares diametris  Pq>  Se 
b d erit  redangulum 
pw,8c  NQ^jquale  quadra- 
to iN  . Sicut  etiam  re- 
dangulum  bm,  dm  erit 
«quale  quadrato  k It  : 
Ideo  redangulum  erit 
ad  redangulum,vt  qua- 
dratum ad  quadratum: 
Sed  vt  redangulum  cx 
pn,&  hq.  ad  redangu- 
lum ex  bm,  Se  md.  Sic 
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eft  redangulum  eXOM»&NS  cx  prop  4^.Tr.*4. 
ad  redangulum  OM,fr  ms,co  quo.i  ba6c  fit  Ellip- 
fis.  Ergo,  vt  quadratum  in  ad  quadratum  mk,  ita 
eft  redangulum  ex  on.  Se  ns  ad  redangulum  cx 
om> Se hs  . Ergocx  6.  Tr.  14. Discit  Ellipfis  . 

THEOR.  HI.  EROPOS.  XI. 

Omnes  Elhpfes  in  fpkerocde  funi  ft  miles, 
fi  fml  parallela. 

Sit  conftrudio.vt  pr«- 
cedcas.  Scdioq; pri- 
migenia fphzroidis  abcd. 
Se  plana  circulorum  per- 
pendicularia eidem  TcdiO- 
ni  primigeni;  fint  v q.,- 
i bkd,  Se  eidem  quoque  du* 
rB  Elhpfes  parallela:  perpen- 
diculares t 16,  Se  c K 1 1 rut, 
rr£  Se  mtcrfedioncs  is»  Se  km 
perpendiculares  ex  prop. 

II* 
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1 6. 1 raft.  i I.  per  quas  agatur  planum  oi  xL . 

Prob.  ScftionciciT,&  ZKCtffc  fi  miles  rc&an- 
gulu  ex  os.sl  ad  rediguluax  0M,&  ml  ex  pr.68. 
prarc.Ti.vc  re&aguiu  cS,&  sT  ad  rcdaguluex  ZM, 

& xc:  led  vt  rt&aogu  umexos,  & sl  ad  rc&an- 
gulum  om  ,8c  ml»  ita  eit  quadratum  i s ad  quadratu 
mi»  prec . Ergo  etiam  rc&angulti  «t  s,  8c  sc 
ad  reftangulum  cx  zm  * 5r  mc  , vt  quadratum  IS 
ad  quadratum  mi  . Quare  etiam  ex  a 6.  Irb.tf  so, 

& f r lincar  crunc  ad  au,  & mc,  vt  i»  ad  xm  {quare 
ex  def.itf.Tr.  14.  fe&ionum  fimilium,  erunt  fimi- 
le»  fcdtonesciTA  cx2  parallelr . 

EXPENSIO  IV. 

Pe  feciiombus  Conoidis  par  abohci . 

QVoniam  egimus  de  purcipuorum  corporum 
fc&onibus  , parabolicum  Conoidea  ioter 
“torpora  mathematica  non  infimum  locum 
obtinens  prarterne  non  licet . Tres  autem  fc&io* 
nes  in  ipfo  fieri  potiunt  praeter  primigeniam,  ex 
qua  generatur,  Circulua,  Parabola,  SrElllpfia . 

DEFINITIO. 

C Oh  ridet  Tar  abolitum  Torabola  circa  fuum  ax  em 
volutata  f ormuluti&  axis  citti  tfl  &x:t  etiam 
furabola  geultfictt . 

THEOR.  I.  PRO P OS.  XII. 

Sit  fit  Conoides  parabolicum  , cuius  bafis 
circularis^  /ettum  fit  plano  bafi  pafal - 
Idoyftttto  circulus  ertt . 

Sic  £ao  corpu»  Coooidale  Parabolifu.ln  fig.pr. 

feq  8e  planu  »oc  intelligatur  arquidlftansbafi, 
quae  fit  circulus  epg.  Dico  hot  planum  ijjcqprculu. 

Probatur . Nam  eius  ambitus  formaoiturl 
punfto  c per  motum  parabolae  circa  axem  aq.  Et 
cum  illud  punftutn  femper  equidiftaotcr  bafi  n> 
ueatur , cumque  perimetrum  parabola;  maneat 
femper  inuariatum  pun&um  illud  C per  D,  m,  b 
aeper  in  aequali  dilUtia,i  cftro  r,&  circulo gfm i 
jpmouebitur,  vt  patet.  Quare  cdmb  circulus  erit, 

THEOR.  II.  PROPOS.  XIII. 

Omnis  fcBio  Par  ah!  ici  Conoidis  aequi  di- 
flans  axi  Parabola  'fi, 

Sit  Conoides  Parabolicum  eag  AxU  aqj  fiotqj 
parallele  fedione*  o»mn  altera  qadf  per 
aaem  AQ;  Sintque  circuli 
paralleli  »mdc  , fenile, 
fe  perpendiculares  Para- 
bolf  primigeni,  «aco  , 
Dico  opm  »Je3iaum  «i 
<JA  parallelam  tfie  para- 
holam . 

Probatur  op  eft  dia. 
meter  conjugata  in  pata- 


V S XXV. 

bola  primigenia  ia.  . Ideorpie  M , fe  sc  reflangu; 
lumefta  lac,  feoOrrftangulam,  vt.s  cftad  o. 
n ptnpof.  50.Traft.t4.  fedex  .5  ,fe  sc  reftauga. 
Inm  eu iqualc quadraro  in,  » reftaogulum  ea 
EO  , fe  Oo  quadraro  on  , Ergo  quadratum 
SH  ad  quadratu  OH  erit,*t  (p  adop.qu,  cft  ea  prob, 
, . T raft.i  4.  proprietas  parabole . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XIV. 

Omnis  /tffio  Conoidis  paraboltci  ad  axem 
obliqua  Elhpjim  cfformdt . 

DVcamur  paralleli  bafi  circuli  ito,  fe 

qui  fecent  o t kl  planum  feftioni  primige* 
niai  n«  normale.  Eruntq;  mi,  fe  kn  interfeftio- 
nes  planorum  perpendiculares  iricerfcftJonibtu 
»d.  fe  iq. fe OL es  prop.id. T raft.i 2. 

Dico  i taque  o t kl  obliquum  planum  axi  Ac  a® 

ilhpfm , i-  " 

Probatur.  Cum  Par.  & Mq^rcft  angulum  qua 
dratosu.fe  * n , fe 
no  refijgulumqua- 
drato  nk  fit  pquale 
eo, quod  fint  circuli 
vtex pr.j J.  Ef.l.j. 
erit  re&angulu  pm, 
fifMq^ad  re&angu- 
lum  b n , Se  n o vc 
quadratum  1 m ad 
quadratum  nk  cx 
propof.7.  lib.y.  Vc 
autem  refiangulum  pmq,.  ad  recf  angulum  *no,Iu 
expropof.48.  Tr3a.a4.eft  reSangulum  OMi  ad 
rcftangulum  onL  . Quadere  rr&angulum  oml 
erit  ad  rcttangulum  oml, vt  quadratum  mi  ad  qua- 
dratum nk*  h*c  autem  expropof.6.  Trift,  34.411 
proprietas  Ellipfi  prima,  8e  eflcntiali*  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XV. 

Ellipfes  in  Conoidc  Parabolico  parallelae 
funt  fimiles . 

SIntduar,.|T,fe  smc paralleli  Ellipfe,.  xj)eo 

eat  t fle  femltt . 


P.r°r?ri,‘  fit  'if<fe  ”rbis  eadcdemonftra 

tio.  Keftangulu  ON,feNx  cftad  refiagulum  OM.t 
P^P.^.Iraft.lq.  « reftagulu  cu.feN 
, reftangalum  ei  sm,  fe  mc  ; Sed  .c  reftaneu 
InmON.fe  nk  ad  reftangalum  om,  fe  hx,  ira  rl 
^ladratu  l n ad  quadrua  mk  n I4.f1.  Ergo  eti.7  rc 
ftangulum  es  TN,fe  sc  .d  rcftangalutnexSM,! 
**c»  rt  quadratam  IN  ad  quadratum  Mx . Qoat 

etiam 
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ex  propof.iA  lib.tf.  Elcm.  ita  erk  nc»  8c  k t 

oitH.leuc  • « 'X  ™ = 1»*™  THEOR.  I.PROPOS.  XVU. 

. Empfes  gi s kd  erunt  limiles . 

J/  planum  fetet  Conoidem  Hyperbolictan 
THEOR.  IV.  PROPOS.  XVI.  paralleli  ad  afymptotum  fima  ex  gene- 

ratione-, illa  feBio  efi  parabola . 

notie  Parabolice  Parabola  axi  ajni-  r It  Conoidet  Hyperbollcnm  tdv,»  figurrei 
‘ '*  * ~ tel  generatione  eidem  tdv  A fymptoti  fint%A,Sr 

AC;  fitque  oe  parallela  Alymptoto  ac  ; per  quam 
aguur  pianti  j)HE.Di<o/ixur<im  dhe  effe "Par alnis. 

Ad  quod  oftendendum  conftituantur  ordinarim 
applicat* par al Ici*  baii  u,  & j V bine  inie,&’ 
extendantur  vfquend  AfympcOtos  In  X,  & i,  K»  S, 
& quia  Tum  parallcl*  bafi  plana  imk»  8r  TNv  cir- 
culi erunt , fitque  <*P  tangens  fcffcioncm  parallela 
*pfi  xs . Quibus  pcrfc&is  erunt  omnes  zquales, 
atpote  inter  parallelas  line*  Dp,  lx,  oz  . 

Probatur  igitur . Quoniam  2 x eft  le&a  > vt« 
cumq;  in  l ex  propof.d.  Jib.a.  El.  erit  quadratum 
t totius  1 x aquale 

A K ■ , ■ duobus  retian- 

A \ gulis  ex  fegmen» 

' F tis  2 LjSf  LX  , 8c 

J \ quadratis  ex  ijfdc 

c / ' Y ' 4l*  Se  lx  , vt  in 

/ 1 V quad.  4.  vides. 


PArabola  f b p detur  parallela  axi  ae  , 8e  para- 
bol*  per  axem  V ad  , Dico  tam  e((e  fimliem , 
C*  squalem  ipfi  Vad  . 

Detruncetur  ac  ex  axe  srcjualis  bc  diametro,& 
ducatur  applicata  oh,  quae  erit  parallela  ed  . 
Probatur . Quu  vt  ao  ad  AE,ita  eft  quadratum 
ch  ad  db  , & quia 
A.  lam  parabola  eft 

S TiV^S. -r^  erittcM  re&angu* 

/ I \ Ium  ex  Cor.i.prop. 

' ' ' f I M#  / \\  50.Tr.a4.de  Coni» 

r f f \\  cis  ad  i-CM  redan- 

•omL' — WV  / r'l\T  gulom  . Ideft  ex  jf. 

l/E  //c  \ <IIt  cL,c* x- 

M \ quale  P c quadra - 

E'  tum  ad  quadraeani 

t>£  aquale  lb, em  re*- 
dangulo  , vt  c*  ad  ae  : fed  oh  quadratum  eft  ad 
quadratum  ed,  vt  ac  ad  a,  Ideft  «c  ad  «a  . Ergo 
cum  cf  quadratum  ad  id  quadratu  eidem  propor- 
tione alludat, vt  cH  quadratum  ad  idem  ed  qua- 
dratum erunt  *qualia  gh  , & cp  quadrata  . Ergo, 
8rlinc*cH,Stc».  Quare  cu  diametri  fintzquales, 
zqualefque  appiicatz,parametri  quoquf  , vtpoce 
squalium  applicatarum  quadratis,  re&ingulorum 
cum  diametro  latera  erunt zquatu.  V nd*  para- 
bole erunt  Smiles,  & zqualei,  vt  ex  definitione . 


T>/  \rV  Quadratum  verb 

fis/c t w*  ^ ma^u#  c* t* » 9» 

^//C  /SJ  ‘‘  ’ ' **  *e- 

f / / V&  \ \ quatur  redangu* 

i-lJ  q/  V locxHx.dr  xs.ex 

(f  ZZZV  /Tir  facit  gnomonem 

CNJ\  /^A  ! circa  b r i liquide 

' >£  is  ir  kx  integrae 

piV  l Vf 0£  ponloo?  ^ 
zt  alteram  fab  ritefo  liWbWf  , vt  eodem  modo 
reAangulu  cx  f-fciw  gnomot^conciofoia 

prfdido  gnomone  ambiens  quadratum  ex  »L,vt  in 
‘y.-yitf  quadrato  xs  eft  vi- 

- ,X  | pX^^-Q^^^dra- 

l v y r I I I tum  l*;*qufbiturs 

J | I ^ I j quoqi  duobus  redi 
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v II  eft  ad  redangulum  n v,8c  Vo.jdeft  quadratum 
T|H£OR.  II,  PROPO^t  XVIII.  fupc  enim  £quale$,vt|  Ote  applicatf.v eluti  redan* 

guluin  ex  P T»  & T»  a t redangulum  *x  mt,  8c  tC, 
Owil  ftRio  conotdts  ffyberbolici  ad  axem  idcft  suat,r->ta  « 49-Tr  »4.  QS.dratu  »cro  xv  ad 
»,  r .//./.  I 1 r,  * . quadratu  mt  eft,  vt  r-danguluex  diametro  tranf- 

£ p W*  eUipfir*  mm  fijecet  vfrum<j  j Jcrfa  LV|&yB  ad  FcCim^  cx  TE&LT  CX  px.6, 

latUf  hcltonts per  axem  . Trad.H*  Ergo  etiam  ex  »6  llb.y.  quadratum 

Vf  ad  quadratum  Tt»  vt  redangulum  I.V  , & vb 

Sit  fodum  Conoidea  Hyperbolicum  b ac  dunr  id  rdangulum  ex  hx  Oc  TE*t)uf  eft  proprietas  Hy 
bus  planis  parallelis  ad  balini.Hypcrbolfqup  pcrbolarum  cx  prop.d.T rad.xq.Cenic. 
prlmitiuar  xac normalibus  jfde,  8e acc,que  fccent 

planum  aliud  obliquum  axi  am,&  eidem  ledioni  THEOR.  IV  PROPOS.  XX. 

pnmitiuar  normale  hdcl.  pico  Jioc  planum  til-  " 

,IPptT«u?!*Jan»  cum  plan.  normali,  fini  ,4  Jfinptoti  hyperfoU  in  hyperboheo  Concide 
...  o Jbypcrbolem  prb*  funt  tjdem , ac  hyfxrboLe  m eodem  pia- 

A.  amnToN^co  no  extenti,, & (on: afymptolici  fcRio. 

y/T  erunt  quoque  nor*  9t  Cjjctt£ , 

y>f\  ^ ‘ H&ales  proppL  1 6. 

TY.1  yA  , \\P  Tr.a2.  quare  re-  O ItConoides  hyperbolicum»  atqueadeo  duS  fe» 

/'\f\ dangulumek  pn,  iJ  dio  per  axem,  &cx  generatione  ABC , cuias 

/ ^ \ \ # ne  crk  xquale  Afymptoti  ne,nh  ; qui,&  copfl  Afymptoticu  for- 

/ \ \ quadrato  dn,&  re-  picat  ne*h  , fitque  fedus  tum  conus  hms  , tum 

q/ JvVfv.  \q  U ^angulum ex  bo,  conoidei  a>£  plano  vs«l,  in  quo  formentur  due 

&oc  quadrato  oc;  ellipfea,  altera  quidem  sr  fedione  coni  hnea  ef- 
Sed  redangulum  fcda»altera  dm  icdioae  Conoldi*  hyperbolici  abc 
**ex  r n ,&r  n e eft  ad  produda.  A ly  mptot  us  vero  Hyperbole  conlrf  SR, 

redangulum  »o^Sr  oc,  velutl  redangulum  ex  hN,  Tx. 

0r  NLeft  ad  redangulum  ex  OH  , & cl  ex  prop.  Dico  Itaque  tx  afymptorum  hyperbole  conicx 
48.  Tr.»4.Conic.  Ergo  redangulum  ex  eN^NL  effe  quoqut  Mjymptotutn  bypcvb"U  tovaidalis  DPI. 

eft  ad  redangulum  ex  ho,  & ol  , vt  quadratum  Probator.  Nam  fuptrEcicsconoidis  ABcfem- 
pN  ad  quadratum  oc:  quar  cft  proprietas  EJlipfiaq^  . , per  quidem  accedet 


ad  fuperficiem  coni 
Hne  , numquam  u* 
meo  illam  afleque- 
t ur  ,e6  quod  forma- 


tur a circumda- 
tione tr^DguUex 
hne  afymptotisco- 
ftituti , quibus  hy- 
perbole iemper  ac- 
cedit, licet  numquS 
aflequatur  ex  prop. 
44.tyad.i4  Quam- 
obicm  Hyperbola 
conoidalis  dPi,vc- 
^potc  In  fuperficie 
conoidl*  ex  i flent 


/V  VTv  y \ V N,&tm  diametro  t a 4 

\ pundaV.&T. 

Prob.RcdanguIu  ex  vq.  & lv  eft  gquale qua- 
drato v;  Sicredagulu  cx  H,&  th  cft  jqwile  qua4 
rato  n.EfgOjVt  quadra. uad  quadratu,iu  redigu* 
lum  ad  redangulum  . Sed  rcdangulumex  QVjSr 


I 


DE  S-ECTIONIB  VS 

tHBOR.  V.  PROPOS.  XXI. 

In  Conoide  oOines  HyferbaU  p*r  olleU. 
funi  fimiles. 

Siccanus  afymptotlcus  moh  hyperboff  primi- 
geniz  xbc  conoidis,  & hyperbolz  in  conol- 
de  lci»  & Pde,  in 
cono  autem  fui, 
&TCAE.  DICO  DE B, 
& icL  effe  finilcs 
Hypcrbolas - 
Probatur.  Nam 
exCoroll.prop.BO 
huius  dbb  Hypcr- 
bola  Conoidis  eft 
firailis  Hyperbolf 
cea  coni  ex  prop. 
autem  6 h.  c ae  eft 
fimilis  hfl  hyperboI*>&  hzcex  Coroll  citato  hy* 
perbolz  Lci : Ergo  Hyperbolf  u.o,  & d»i  fiint 
fi  mile» . 


SPHJEROTCORVM.  '44J 

in  circulo  fint  du&r  j 8e  idem  dicas  dr  quadrato 
Oh,  qupd  erit  zqu-le  rc&aogulo  c*  co,  Ar  ob  eb’ 
quod  fint  quoque  in  circulo . Af  reA^ngul,  ha- 
bent inuicem  eam  proportionem  , que  ex  lateri* 
bus  componitur  ex  pron.ss.  lib  6.  quare  propor- 
tio  redanguti  ex  co,ffc  osad  re&angulum  mx,  & 
kl  componetur  ex  pioportione  co  ad  mk, 
&•  ob  ad  KL  . At  proportio  co  ad  m k eft  eadem»qup 
Q.0  ad  qK  ob  parallelas  mk,&co  in  triangulo  cqo.- 
Et  proportio  ob  ad  el  eft  eadem  , ac  proportio  od 
ad  kd  . Eadem  ergo  erit  pronortio  ex  eo , &r  ob 
redangulumad  Mjc,8r  XL  redangulum  : qua:  eft 
re&aoguli  od,  8c  oq,  ad  rc&angufum  xq^,  Ar  kd» 
vtpote*  quia  hsrc  redangula  ex  lineis  dicentibus 
inuicem  eandem  proportionem  fint  compofita  : 
Sed  illa  refiangal*, nempe  ex  cb , &ob  adre- 
danguium  mk  , 8e  kl  dicant  eam  proportionem» 
quamquadratum  ho  ad  quadratam  XX,  cdra  iftis 
redangulis  oftenfa fint f qualia  . Ergoedam  re- 
dangulum  ex  od,  Scoc^ad  redangulumex 
KD,  erit  vt  quadratum  OH  ad  quadratam  XK:  qu* 
eft  proprietas  EJIipfiumcxpropof.fi.  trad.14. 


expensio  vi. 

Ve  [eUimibus  Cylindrorum  fer  fUnnS 
fuperficiei . 

Cylindri  quoque  fediones  confiderande  fuoti 
ftr  quidem  fi  Cylindrus  bafim  circulum  pof- 
fideat,  patet.fediones  bafi  parallelas  effe  circulos 
bafi  Maslcta  fic  fi  fit  Ellipfis»  patet  quoque,  om« 
nes  fcAiones  bafi  parallelas  squales  effe  Ellipfes, 
quod  ne  in  apertis  immoremur  per  fc  manifeftam 
prarfupponlmus,  ficut  , fir  omnem  feftionem  axi 
parallela  effe  Quadratu, vel  Refiagulu,vcl  Rhom- 
bum, vel  Rhomboidcm  in  manifeftis  eft  . Igitur 
ea  folummodo  de  Cylindri  fcdione  afferemus, 
qu*  minus  elata  fune . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXII. 

Si  feftio  fiat  in  Cylindro  , cuius  bafes  fint 
tinnii  ab  aliquo  plano  obliquo  ax/JeSlio 
fj£c  Elltpfim  reprtfentabit . 

*nRjobatur.  Nam  illam  proprietatem  ElHpfium 
confequitur,quod  habeat  diametros  Inarqua- 
Ies  ; quos  circulus  non  obtinet , & tamen,  quod 
quadrata  applicatarum  ad  diametrum  fiat  inut- 
cem  In  proportione  illa , qua  redangula  fub 
contiguis  diametri  portionibus  comprehenfa. 

Nam  quod  fint  duo  inzquales  diametri , patet» 
Quod  tr  fit  diameter  idem, qui  bafis  Cylindri  D2> 
qui  eft  circulus : at  verb  diameter  qo  longior 
•tit , vtpote  bafis  in  re&angulo  qoz  diametro 
circuli  xd. 

Quod  autem  quadrata  applicatarum  ad  dume* 
erum  op  quales  iunt  xk,  Se  OH»  Ce  habeant  ad  in- 
«lccm,tt  interceptarum  diametri  qd  portionfi  re- 
ftangula,  nempe  ex  qk»  &KDad  redangulumex 
«p,  & od.  Prob.  Nam  ex  prop.jy.  iib.j.  quadra- 
tum XK  eft  «quale  redangulo  ex  mk,  & u.  j cum 


OMnes  Ellipfes  parallelas  In  Cylindro  effe*- 
qualesipaeet ; quoniam  habent  zquales  axes 
ob  earum  parallclifraum . 

Vnde  etiam  patet,  quod,  8e  f!  bafes  cylindri 
fint  ellipfes,  effe  quoque  fe  Aionem  obliquam  axi 
Eilipfim,  eb,  quod  ex  6.  Tra&.xf.  fic  Ellipfium 
squaliu,  vtpote : quod  prb  eadem  computari  pofj 
fint  BO,  a e oc  re&angulum  ad  km  , Se  xL  reftan- 
gulum,vt  quadratum  ho  ad  quadratum  xx!  quare 
etiam  re&angulum  ex  oo,  & oo.pr*did  ratione 
«rltadredangulum  DK.&xq,  vt  quadratam  oh 
ad  quadratum  kx  . Vnde  ex  $.Tra&.»4,DHXqJLl- 
lip^s  erit . 


Xtz  a TRAC- 
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TRACTATVS  XXVI- 


DE  PROIECTVRIS  PARS  PRIMA- 

De  Orthographia . 

Roiedlionum  vfus  amplirtlrnus  , tum  horologijs  , tum  iftru- 
mentis  mathematicis,  V.g.  Aflrolabio , & Quadrantibus;  tum 
Cofmogtaphix  in  planum  ad  circulos  longitudinis  , & latitu- 
dinis proiciendos , fic  tandem  , & maxime  Architedlurar  ad 
proicienda  corporum  , fingularumqueplanicicrum  delineamen- 
ta  perutilis . Et  hinc  profpeftiu*,  cum  prius  illud,  quod  iuxra diminutionem 
ocularis  profpeclus  reprelentatur  in  planum  extendere  opotteat,&  ipla  quoqUe 
. corpora,  fuperficiefque  in  planum  proiccre. 

• , r- 

EXPENSIO  I.  tranferiptum  hominem  in  figura,  aut  in  effigie 

. alicuius  bruti? 


Quid,  O*  quotnplcx  fit  proieflio  1 

PRoicdionis  nomen  diuerfo  fenfu  yfurpaturT 
Na  apud  Vitruuiu,quidquid  extra  foliditate, 
vel  columnarum , ve|  parietum  profertur*  vt  cor- 
nices Cy  macia  Coronides,  bafiumque  crepidines 
proicdura  appellatur, quod  extra  foliditatem  pro- 
mineat, 8r  quafi  proicdum  fuerit . At  hic  proie- 
dionem  dicimus  figuram  quandam  in  plano  de- 
feriptam,  que  rem,  fiue  planam,  fiuc  (olidam  imi- 
tatu» a plano,  vel  omnino. vel  fui  aliqua  parte  ele- 
uaram  . Al  qui  verd  , vr  Aguilon  lib.5.  Optices 
txtftimit  proudionem  pertinere  ad  Opticam,  8c 
efle  Opric$  partem:  quod  minimi  concedimus: 
quare  hfcquellio  inflituta  eft,  vtpote  huius  per 
ncccflarif  operationis  naturam  perfpcdam  ha- 
beamus. s 

DEFINITIO. 

PRoieSio  eft  Jupcrfirici  a liam  ambientis  in  planum 
Imprcfli» . 

Solet  definiri  proiedio,  quod  fit  rei  folidnin 
planum  tranferiptio . Verum  fi  h xc  definitio,  pro 
vt  verba  (onant,  intelligatur,  omnino  impoffibl- 
litatem  inuoluit : fiquidem  res  folida  nunquam 
poteft  in  planum  tranferibi ; fed  folum  illius  Gn- 
gular  fuperficies  : quibus  fuper  planrm  dcfcrlp- 
risi  deinde  rcsipfa  folida  reprefentatur ; & licet 
hoc  fenfu  intclleda,  vera  cuadat,-  aptius  tamen 
videtur  definienda,  lmprtjjio  , aut  vefligium ali- 
cuius /nperficiel  in  plano  itnprtfjt<m,qu*  aliam  Juper - 
ficicm  ambiat , ct-  ita  illam  aliquo  modo  reprefentet  ; 
Nam  quod  proprie  tranferiptio  non  fit  patet,quia 
circulus  apiano  eleuatus  in planu  proie&usper 
perpendiculares  fitEllipfis.  Non  poteft  aute  dici 
per  deferiptione  Ellipfis  traferiptus  circulus ; <ja 
alterius  fpcciei  figura  cft  , quis  enim  affirmabit 


CONCLVSIO  I.PROPOS.L 

Duplex  efl  proieflio , alta  vocatur  Ortho- 
graphia . Alia  Stercographia . 

PRobat.  audoritate  Mathematicorum , qui  ita 
fufficienter  diuifific  proicdionem  arbitrati 
funt,tum  quia  fuperficies, que  aliam  ambit  duplex 
folum  cfle  poteft,  nempe  fibi,fuifque  partibus  pa- 
rallela, vtprifma,  & Cylindrus  . Aut  non  paral- 
lela, fed  in  vnum  pundum  contendens  ad  inftar 
coni,  aut  Pyramidis  ; Si  fuperficies  illa  fit  paral- 
lela (Ibi,  fuifque  partibus  , dicitur  eius  irnprcflio 
fida  in  plano  orthographia  : fi  verb  fit  ad  modum 
pyramidis,  vel  coni  in  punduquc  conueniat,dici- 
tur  Stcrcographia , Et  hinc  vtraque  definietur. 

DEFINITIO. 

J{tbograpbia  cft  /uperficiciin  aliam  incidentis 
in  planum  orthogonalis  impreffto . 

Per  hoc  enim  dicitur  orthographia,  a verbo 
gr$co  if/y ; qUod  eft  reda , quod  (cilicet  illa  fu- 
perficies  direde  in  planum  incidat,  & in  eam  im- 
primatur. 

CONCLVSIO  II.  PROPOS,  IL.*’ 

* Orthographia  non  nafeitur  d di  Bantia 
oculi  infiniti , quit  lineas  vifualcs  rem 
• vifam  lambentes  orthogonaliter  in  pla- 
num imprimat:  ER  con  Ftancijcu  A qui- 
lon lib.  6.  opii  cor.  in  prafal.ad  prop.  i <r.” 

PRobttur . N j>n  linj*  vifualcs  numqtum  Tuae 

• ""  patal- 
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DE  O R T H O 

paralleli,  fed  In  oculum  tandem  coniunguntur . 
Dites . Qtiod  data  infinita  diftantia  fierent  paral- 
leli . Refpond.  'negando . nam  primo  non  eft 
haec  diftantia  po  njblHs,&  ideo  fruftratorla  eft  fup- 
pofitio,  & abfur  if^Te  undo  etiam  fi  daretur  nul- 
la fieret  vifio,qu?  determinatos  limite*  habet; 
quia  fi  infinite  diftaret  oculus,  etiam  infinita  rei 
vi(i  fieret  dimlnutio;  fed  infinita  diminutio  in 
nihil  terminat ; Ergo  nihil  vderetur  . Tandem 
neque  ea  diftantia  data  line*  eflent  parallele;  quia 
femper  eflcnt  Ime?  vifuales;  qu?  eflentialiter  In 
oculo  conucniunt.  Nequg  dicas  effe  parallelas 
putatiu/ JSc  iuxra  f ftimarionem ; Quia  licet  id  cfTec 
verum  quoad  praxim,  non  tamen  abftrade,  Se  fpe- 
data  linearum  vifualium  naturi  : Mathematici 
vero  dc  abftraftis  loquuntur , vt  di6tum  eft  traft. 

J.  expenf.i. 

D E F I I T N I O III. 

TcreogrJfbiacfl  fuperficici  in  punflum  termi- 
O »•**«#»  & aliquam  altam  fnpivfUiem  ambisti  t 
hopfj/.oin  plano . 

CONCLVSIO  III.  PROPOS.  III. 

Stereographia  non  nafatur  ab  intuitu  oculi, 
emus  linea  vifuales  tranfeuntes  per  corpus 
aliquod  in  fubieflo  aliquid  defcnbant . 
Efl  contra  Aguil.  hb.  6.  Optic • paffm 
Stereographiam  oculo  tribuentem . 

PRobatur  primo  . Quia,  vt  oftendemus,fi  Deus 
dederit,  cum  dcprofpe&iua  agemus  > Ocu- 
lus debet  effe  remotus  i rebus,  quas  videt,  cum  ex 
Arift.  fenfus  fuper  fenfibilenon  faciat  fensu  . At 
veto  Centrum  Stereographum  admittitur  fuper 
ipfacrt  fperam:  vnde  illud  pundum  non  poteft 
prffupponi  pro  pupilla,  cum  pupilla  fuper  fph?« 
ram  nihil  omnino  videret . 

Probatur  fecundd  - Quia  afio  modo  planum 
Rereographum  fe  habet,  ac  planum  ; quo  res 
vif?  deferibuntur  , nam  hoc  interponitur  Inter 
centrum  concurfus  linearum  coni,  & rem  defcrl- 
bendam  : illud  vero  in  planum  collocatur  poft 
rem  deicr.bendam  , vt  fit  prius  centrum,  deinde 
res  deferibenda,  & tandem  planum,  In  quo  dekri- 
benda  eft  . 

Probatur  tertio  . Manente  re  vifa,  8e  oculo  in 
eadem  diftantia, fi  planum  mutetur  res  eodem  mo- 
do oculis  apparet, & tamen  in  ipfo  plano  linei  a 
pun&o,  in  quo  eft  oculus,  du&?  aliam  defcriptio- 
nem  faciunt  priori,  qui  cum  res  erat  immota,  im- 
primebatur dilEmilem  . Ergo  deferiptio  hic 
non  pendet  ab  oculo;  fed  i fubiedo,&  i pun&o, 
quod  fi uc  fit  oculi,  feu  fit  quodeumque  aliud  pun- 
dum , a quo  proie&riccs  pjoueniant , & per 
tringentes  corpus  defer ibendum  in  fubie&utfl. 
In  quo  facienda  eft  deferiptio,  fe  conferant , 
Psobatur  quarto . Quia  Stereographia  repre- 
fentat  omnes  fuperficies  corporis, tum  fuperiores, 
tum  inferiore*;  8e  quafcumqne alias  j quod  non 
facit  oculus  • Nam  folum  extrinfecum  ambitum 
rci,quem.line?  vifuales  lambant  in  fubie&o'  retro 
rem  vifam  manente  intuetur  deferiptum . 

+.  • . ' » . 

...i  > . , . 


graphia; 

CONCLVSIO  IV.  PROPOS.  IV. 

Tria  Proieflioncm  immutant,  filus  rei , filus 
plani,  &•  eorum  dtflamia. 

PRobatur  de  fitu,  tum  rei,  tum  plani.  Quia,  ve 
patebit,  diucrfimod£  res  fituata,  vel  planum 
collocatum  defcrlptfonem  variat  fuperficierum;ita 
vt  transferat,  etiam,  Se  in  alteram  fpecicm  lineas 
fuperficies  , angulofque  commutet  . Diftantia 
quoq  totius  fubic&i,  licet  in  Orthographia-  nihil 
immutet;  in  Stereographia  tamen  valde  figuras 
alterat,  & in  diucrfam  magnitudinem  diducit. 

DEFINITIO  TV. 

Llncat  ycl  planum  primigenium  efl  illud ; quod 
reprefencandum  proponitur . 

DEFINITIO  V. 

I/ne*  proitQrlces,  rei  fuperficies  fur.t  d terminis 
. flmtutrel  plani  primigeni/  di  (cedentes, & infitbie^ 
flum planum»  in  quod  p oie  flor  a cadit',  terminantes. 

DEFINITIO  VI. 

t ■ ■ , *.  - 1 

Planum  pr  oie  flor  ium,&  illud:  quod  proieflioncm 
recipit . 

EXPENSIO  II.’ 

De  Orthographia  Partium  fuperficiei  I 

PRiiis  agemus  de  orthographia  , guanjdefte- 
reographia,cum  fit  facilior,&;  vt  cius  fterna- 
mus  fundamenta, in  primis  de  partibus  fuperficiei 
agemus;  nempe  de  pun&o»  lineis,  & angulis . 

Priaffumptum  . Licet  orthographia  , etiam 
lineis  plano  non  perpcndtcularibbs  ; fed  cum  eo 
certum,  Se  femper  «qualem  angulum  facientibus 
V g.  |0.  Grad.  polTet  operi  demandari . Sic  enim 
omnes  line?  fob  eodem  angulo  incidentes  in  pla- 
num eflent  parallel?  poftet  colligi  ex  Tr.»a.de  fc- 
dionibus  planorum . 

Veruntamen  hoc  fenfu  orthographia  non  fu- 
mitur : nifi  aliquando  neccffius  'poftuiet  . Sed 
seper  intelligirur  fieri  p perpendiculares  ipfi  pla- 
no i tum  quia  certiores  funt,  tum  quia  finis  ortho^ 
graphic  eft  loca  corporum,  fituatloncfque  repe- 
rire.quc  videntur  efl*  ill?,ad  qui  corpora  fuo  ipfo 
pondere  feruntur;  pondus  vero  ortbogonaH- 
ter  in  fubie&um  planum  incidit  . 

THEOR.  I.  PROP:  V. 

Line a parallela  plano  fubtecio  in  lineam 
aqualem  pr olatur , non  parallela , feu 
curua  m lineanfbrcuioilm  > perpendi - 
cularis  in  punclum.  ^ 

PArs  i.  Probatur.  Line?  prote&orii  si,  & 
af  proicientes  lineam  af  incidunt  in  planum 

AB 
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At » hyixxbefi  brthogfinaliur ; Ergo  etiam  Ipfi 
tine;  u , St  confequerirer  linee  plano  parallele 
proldendf  FI  i rilm  linea  proicienda  parallela  |n 
prima  oarte  oropof.  ponatur  plano,  Se  ideo  line; 
as.  Ideoqj  angulos  re<5oi  efficiet  ad  r.fit  i . Vnde 
Ai  rs  erit  parallclogrammu  ea  def  tr.j.  liquide 

In  eodem  plaho  line;  erant  ex  propof.2,  erafi.as. 
Ergo  e»  propof.JJ.  lib.I.  Elem.  line;  fi  , St  as 
erunt  «quales  . 

Probatur  fecundi  pati . Et  fit  linea  proiciendi 
uh  obliqua  plano  sa. 
Cum  oh, firco,  SroH,Sr 
*t>  fe  fecent  ex  propof. 
».  cit.  etunt  in  eodem 
plano.  Itaque  ponatur; 
quod  co  faciat  angulum 
rc&um  cum  Orthogra- 
pfcicia  V.g.  OH;  erit  ita- 
que c n o triangulum, 
cuius  angulus  o redus, 
St  Ideo  maior  alijs;  ldeo- 
qne  bafis  fubtenfa  maiori  angulo  reflo  maior  cru- 
ribus e»  propof.  1 9,lib.  i .Elem.  Perinde  cHproi- 
cienda  linea  obliqua  erit  maior  crure  co,  quod  eft 
«quale  linee  proic&ar  FP  . 

Tertia  pars  quoque  patet . Quodproldatur  li- 
nea plano  perpendicularis  inpundum.  Qulaam 
orthogonalls , fed  etiam  orthographica  ic  tran- 
fiens  per  lpfam  ortbogonalis  eft.  Ergo  cum  ipfa 
eadem  eft:  fed  omnis  linea  Iu  planum  Incidens 
imprimit  pundum:  Ergo  etiam  im  in  planum 
proieda  imprimet  pundum  c . 

THEOR.  II.  PROPOS.  VI. 

Lineet  parallela  , aut  in  eodem,  aut  in  di- 
Hcrfo  plano,! icet  obliqua  fint plano  ortho- 
gragho,  in  lineas  parallelas  proieda 
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tranfeunt » 

’ Int  line*  as,  fir  si,  aut  in  eodem,  aut  diuerfo 
) plano  . Dico  eas  in  parallelas,  proiedas 
profandi  c D > & 

ic . Namproiedrlces 
AD»  8f  HI,  ficUt,  &CB 
& lg  ex  ptop.7.Trad. 
21.  fant  parallele  » & 
ab,&  hl  ex  hypotbefi. 
Ideoquecx  propof.IJ. 
eiufdem  Trad.  etiam 
fuperficies  per  eas  du- 
dar  ac  , & hc  erunt 
parallelae : Ideoqueex 
propof.  14.  eiufdcm Trade  fediones  cn>  & ec,  vt 
i fiipe rficicbus  zquidiftanubus  £ad*  erunt  pa- 
rallele . 


THEOR.  III.  PROP.  VII.  * 

* Omnis  angulus  in  trjgtgulo  omnibus 
cruribus  parallelis  pllno  ortbograpbo 
proicitur  in  angulum  aqualem : At  cru- 
ribus non  parallelis  , O*  baft  parallela 
obttifior  proieftus  erit . 

Ac  cruribus  non  paxallelis  angulus  proie - 
Eius  erit  acutior \ qui  Uteri  magis  obli- 
quo opponitur . 

Sit  aXT  angulus  prorciendus,  8e  fint  crura  om- 
nia AX.Sr  tx,&ta  parallela  plano  Pov.  Dico 
angulum  O vp  prole&Q  effis  arqualem  angulo  axt  . 
Patet, quia  cum  fint  fuperficies  proiedrices  voxt, 
&xVaP  ex  Thefi  perpendiculares  plano  ortho- 
grapho  PoV,ideoq$erfa  eruat  plano  parallelo  axt 
profclfdj  anguli, idcoqufc  angulus  axt,  fir]pvo  ex 
propof.  4,  Cor.  a.  trad.  1*.  erunt  anguli  inclina- 
tionis,qui  ex  i8,Tr*aa.  vbique  funtarquales  quo^ 
cumque  loco  inter  plana  inclinata  accipiantur . 


Probatur  2.  pars,  quia  triangulam  ixt  bibent 
bafim  IL  paralleli  plano  vOp  magis  accedet  ad  fe- 
dionem  XV  faperfiderum  proicdricum,  ergo 
maiore  angulu  caufabit.quam  fi  non  accedcrer,ted 
rcdangulc  fe  haberet, vt  axt  ex  prop.ia.trad.M. 
fed  redangule  fe  habens  cum  fedione  VXex  p ar- 
te prima  propof.  h.  angulum  proiedum  eundem 
effecit . Ergo  ixl  angulus  bafi  parallela , Se  cruri» 
bus  obliquis  maiorem  angulum  ovp  efficiet. 
Probatur  3.  pars.  Quia  qu6  minus  obliqui 
iocldit  angulus  axlco  maiorem  angulum  Incli na- 
tionis caufat  ex  prop.aa.  trad  as.  Ergo  qub  ma- 
gis obliqud  intercipietur,  ideft  quanto  magis  in- 
clinabit adproiedrices  fuperficies, eo  erit  angulus 
Inclinationis  planorum  pvo  acutior  j fed  angulus 
inclinationis  planorum  eft  angulus  proiedus,  vt 
p.  i.h.  pr  Ergo  quo  magis  inclinabit  eo  faciet 
angulum  proicdum  acutiorem . 

COROLLARIVM. 

ELlicies  tamen  , quod  fi  alterum  crus  anguli 
redi  fit  parallelum  plano  etiam  fi  obliquo 
altero  crure;  femper  in  angulum  redum  proles  • 
Eo  quia  fi  xat  parallelo  plano  exiftens  ponatur 
angulus  redus  linea  xa  incidet, ne  dum  in  lineam 
ta  normaliter.  Verum  defin.  a.  Trad.  a a.  Ia 
omnes  ab  a procedentes  in  fuperficie  taoP  exi- 
ftentes,  rt  in  al:  quare  xal  angulus  redus  ficut 
xat, fed  xat  facit  angulu  redu  proiedfi  ex  pr.> 
fc.vtpote  in  plano  parallelo  ipfi  plano  onhograpbl 
co  , ergo , Se  xal  obliquuo  crure  proiedus  fiet 
angulus  redus . 

EXPENSIO  III. 

De  protcftione  fuperficierum  in  genere 

~X  7lfis  partibus  fupcrficienun, nempe  lateribus.' 
V fit  lineis  I moJo  ipfarum  figuratum  prole- 
fiioAcsfuatliifpidcnds . 

JHEOR. 
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pof,’  f.  lib.i.  aequales  erunt  i iic  ca,  $c  bh.Tic  ag» 
BLt8e  fic  qualibet  al«r : fcd  ac,  ae  , 8c  ac  Aiis 
extremis  funt  it»  circumferenda  circuli;  ergo 
etiam  »k,  bi  » &r  bl  . 

Et  idem  erit  de  qualibet  aliafigura,v.g.fi  ia  cir- 
culo dcfcritptu  (it  octangulum»  aut  triangulu,  aut 
etiam  fine  circulo  j vt  patet  ia  figura  aceo,  &« 
aquali  ih  ii*  proicda:  in  planum  kd  . 


theor.  i.  propos.  viir. 

inis  fuper plano  perpendicularis  in 
planum  protefta  transformatur  m lineam 
aqualem  linea  parallela  plano  , qua 
inter  lineas  proiettorias  tnt  er  aptatur . 


THEOR.  III.  PROPOS.  X. 


SItV.  g.  fuperficies  circulus  Lfmi,  Hneeque 
extrem*  proie&rices,  que  lambant  extremos 
margines  fuperficieifint,  fa,&  i e,  inter  que  eas 
intercipiatur  linea fi  . Dico,  quod  ae  aqualis 
ipfi  fi  eft  proie&io  circuli  . 

Probatur  prim6»quod  prole&io  fuperficiel  per- 
pendicularis, fit  linea  ; Omnis  fuperficiel  fe^io 
linea  eft,  propof.j.  trad.a*.*  Quamobrem  fp* 
perficies  proieftrix 
in  plano  Ortho- 
graphico  linea  im- 
tr  V primet . rScd  cu  fu- 

perficie  perpendi - 
f \ \ culari  proicienda 

- ^ t k*  l r m i «ft  eadem 

, \ fi  fuperficies  pcoie- 

„ /■  \ Mf  \M\  GtrlX.  Ergo  linea 


Partes  auufcumque  fuperfetei,  vel  Uterum 
eius , qua  in  lineam  proieflalfuttint,  in 
ipfa  linea  pr  otici  torus  tkfftnguere  N.  * 

Sit  proideoda  pars  fc  V g.ctrcull  »L*t  fig.pr^. 

vel  8.  in  planum;  ducantur,  a pandis  ter- 
minantibus perpendiculares  fa,  & c b,  erit  que  fa-, 
&um,quod  defideratur.  '•*» 

Pater,  quia  omnis  linea,  feu  curua , feu  reda 
ortbogonalibus  plano  in  lineam  proicituf.  Ergo 
edam  pars  fg  in  lineam  ABproie&aerifccum  fa,& 
c«  proicientcs  fint  perpendiculares . 

De  partibus  verd  line*  orthograpfco  plano- 
parallelf  noneft  difficultas  »Ua,  cum  ex  propof.9. 
demonftrauerimusoM^&r  co  c(Te  aquales  , vnde 
figura  proieda  diuidenda  erit  iuxta  aqualitatem 
partium  figura  primigenia . 


^ ^ Ergo  l*ac^ 

* /L^h32^H-l\  tantum  imprimet  . 

• / " E C 1}  A\  Quod  vero  fit  ea- 

LiT-j  1 1 — - dem  cum  fuperficie 

proicienda  prole- 
ftrix  fuperficies  , 
patet  j quia  cum  amb*  fiflt  perpendiculares , & 
per  eius  extrema  Fi  tranfeat  neceflir  16  vna  fuper* 
ficies  fit  i quod  fi  non  eflet  vna  fuperfichw;  fuper 
fuperficie  m pofita  fuperficies  faceret  graflitudi- 
nem , quod  contra  conceptum  fuperficiel  eft  . 

Probatur  fecunda  pars . Nam  Uti  erit  longi- 
tudo lide?  proiea*  ae  , qua  latitudo  fuperficiel 
redangula  . Neque  enim  poteft  efie  longior^, 
quia  excederet  fuperficiem  proicientem  * Er|»o 
erit  aquali»  line*  F 1 » qu$  inter  proie&rices  li- 
neas af,  & ei  orthogonaliter  Intercipitur . 


De  fuperfidebus  reti t lineis  protjciendis  l 

VSque  huc  facilia  tradidimus  , & quali  prin- 
cipia exhibuimus  ; nupe  autem  ipfam  artem 
rraftamus  ; Br  de  proieiftione  fupetfkieaum  rea»- 
linearum  agimus ; non  quidem  cum  omnium  eo. 
rum  latera  funt  paraHcla  plano»  neque , cum  ipfa 
fuperficies  eft  ei  perpendicularis ; fatis  «in  « 
hoc  vniuerfaliter  egimus  antecedenti  expenf.  feat  ( 
modo,  aut  cum  tantum  vnicum, aut  alterum  latus 
fuperficiei  eft  plano  parallelum»  aut  nullum»  fcd. 
omnrab  a parallelifino  difcrepat . 

> ' ■ ' ■ ' * ■ 

THEOR. T.  PROPOS.  Xf. 

» • ' . Jp  , 

* Superfetem  reliti  meam,  cuius  vnum,vel 
alterum  latus  ft  parallelum  plano  ortht* 
gripho , tn  planum  ptotcere  dato  angu- 
lo Inclinationis . 

- i1  - ri 

IAm  notum  eft,  quinam  fit  hic  anguItU  inclina* 
cion!  j ca  def.4.  traft.  i»,  nempe  Unearu,  qu* 
ciim  fcSionet  quam  imprimit  in  plar.o  fuperficie» 
ei  inclinant, angulos  rciSos  fac  i iit,  Se  licet  multo- 
tles  planum  proiciendum  planum  orthograpbum 
non  fecct ; adhuc  tamen  ft  eatenderetar , curo  ad 
illud  inclinet,  tandtm  fccaret , eique  tcaioni  la- 
tus plano  parallelum,  parallele  fe  haberet  es  Cor, 
j.  propof.4»Traa.»  1.  Vel  planum  orthogr.phl- 
cum  accedere  poliet  ad  figuram  profitendam,  & . 
tangere  fecundum  latu»  parallelum . Huic  erga 
contatSui  1 quem  faceret,  lincj  pcrpcndlcujarc» 

altera 


THEOR.  II.  PROPOS.  IX. 

Superficies  parallela  plano  in  aqualem  , 0" 
eandem  fpteit  fuperficiem  proteitur. 


PRobatur  , St  crcmplum  fit  circulus,  ex  quo 
Ikebit  argomentari  ad  quamcumque  aliata 
figuram. 

Sit  itaqne  circulus  cec, cuius  centrum  *,  per- 
que  eius  circumfereotwm  CEn  tranfeat  fuperficie* 

proiedrix,  qui  circa -illum  curuabitur , rc  fu- 

perficiet  cylindrica,  eique  erit  onhogonalts.cnm 
I fit  perpendicularis 
plano  tto,  cui  circu- 
lu»  ponitur  paralie- 
, ' iq  lus  , & ideo  si»  cl, 

CH,at  axis  b a planp 


*p  ex  bypotbefi 

perpcdicnlarc»,erut 

paralleli  ex  7.  Tr. 
ia.  8r  iqualet . Er- 
go linei  coniungd- 
tes  Ai,  «t  »t  cx  pro; 
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«Itera  invno,  alia  ver&  in  altero  plano  cxifteotes, 

angulum  inclinationis  conflituunt , quem  angu-  plano  parallelum  , neque  erit  

Ium  notum  prarfupponimus ; Et  fit  angulus  a,  niam,  Q i flet  aliquod  latus  fc&ioni.eflet 
cuius  latus  ab  infiftat  ncrpendiculariter  lateri  cf 
figur*  proiciendf  ehfci  nimirum  lateri  plano 
orthographo  , ex  hjrpocheG  parallelo  , Se  propte- 
rei  fediopi,vc  cxCor. 3. prop.  4.tr.  aa.de  Ineerled. 

«fiximus . Ideoque  perpendicularis  de  in  fig  erit 
eadem,  ac  ab  in  angulo  inclinationis . Transfe- 
rantur  ifaqae anguli  pentagoni  proiciendi !,  &r  a,  gonahscft;  ide^qi 
in  lineam  »k  anguli  inclinationis  ope  HK.&r  ki.  r;  * *' 

Deinde  interuallaDK»  St  fas 
• r»  ed  transferantur  in  la- 

tus  ab  inclinationit ; ni- 
mirum  dx.  In  aL,&di 
i in  ab»  Se  i punftis  i,  8r  b 

y 1 deducantur  pcrpendicu- 

\ / lares  ad  ac  exlftenti  in 

\ / plano  orthographo  , 

\ / quar incident  in  m»&c. 

q ■"  p Quia  itaque  fc  ponitur 

{>v  parallela  plano  ex  prop. 

| >X  5-  huius  in  plano  deli- 

| neata,  Se  proieda  erit 

« I eiufdem  menfur*,ncm- 

J,Q  JVL  -7  ^ pe  linea  Si’  quia 


oc  angulus,  quod  enim  nullum  latus  fexagoni  fit 
" ‘ ^ ipfi  fcdioni . Quo- 

. ~ — etiam  pa  - 

rallclum  plano  , vt  ex  Coroil^t  rop.4.  de  inter- 

feta.  w 

Dueatur  c q perpendicularis  fcdioni , eique  a 
lingulis  angulis  ducantur  perpendiculares  ac ,8e 
fh,4t  b i,  &•  cat.  quf  cum  fint  perpendiculares  co. 
erunt  par  aJJelar  fcdioni , quar  quoque  illi  orrbo^ 
gonahs  cft ; Ideoque  eorum  longitudines  erunt 
arquaieS  long  tudimbus  linearum  proiedarum  ip- 
fas  exprimentium  ex  prop.f . h. 

DiMantiar  vero  angulorum  normales  in 
linea  qr.  i fcdionc  po  notentur  pundis  c,  H,  i, 
*r  Cft.  Quia  igitur  qo,  vtpotc  perpendicularis, 
fect  eft  linea  anguli  inclinationis  ex  def4.tr.  a a. 
ideo  liabit  loco  linerxM  , Se  ideo  in  linea  km  a x 
transferenda  funt 
omnia  interualf 4 95 
" Seqit  SfCft. 

qu*  erunt  XM,«rxR, 

/ I NP  Se  cft.  Dudis  itaque 

4 / 7 perpendicularibus 

/ ml.  Se  rt,8c  cpr.ha- 

\.  / bebimus  omnes  prf. 

>.  didas  dlllant ias  an- 

C gularum  a fedione; 

±i _ fed  in  linea  xL^qup 

P C eft  in  plano  ortho- 

grapho  , nimirum 
: ps.  kl,&  kt,&  reliquas 

{ * perpendicularibus 

: • : PV  translatas.  Ideoque 

__  1»|  -TT^  ? \ :X^  dufta  rurfus  lediu- 

~ K nc  * * perpcdicula- 

9 X.  rem  ei  faciemus  li- 

J V — neam  y a , qua:  er- 

/ / prlmet  alterum  la- 

xJ' ****** n!  tus  sngull  fedionis 
xl  , transferemufq; 

. — . — ..  decurtatas  angulo. 

— ° . I / — rum  diftantias  XL 


quoq;  34.  parallela  la«- 

jp/  ter*  fC  9 'p®  iinea 

y”—* 'y  ac  anguli  Inclinationis 

\ ® / erit  perpendicularis » Se 

\ f omni  linee,  que  fit  pa- 

” — \ — ^ — rallcla  Iph  j^cdioni  ex 
i ^ ^ Coroll.^ . prop.  4.  trad^ 

aa.  Linea  vero  34.  talis 
efi,  cum  fit,  vt  dixi  parallela  fc  lateri  proiciendo 
fcdioni  parallelo,  Se  prop. 9.  Ideoque  linea  yj. 
erit  eadem,  ac  ac  . Punda  itaque  m & C in  eam 
transferantur  eodem  interuallo  ab  a , Se  fint  8.  Se 
7.  8e  per  8.  parallela  agatur  lateri  3 4.  8c  fit  a. 6. 
Er  quia  Hti  Se  xl  cilmfit  paralia  lateri  Fc»  eftetla 
parallela  plano  ideo  in  figura  proieda,  & geni- 
ta erit  ei  fqualis  x 8,&  8 6.  Conjungantur  itaque 
punda  a.  7. 6.  J.  4.  redis, 8e  iam  erit  pentagonum 
proiedum . 

Quod  patet  ex  Ipfa  operatione.-fimul  enim  ope* 
rsndo  Ipfam  operationem  oftendimus  . Nam 
punfta  H,Se  t a media  de  non  funt  immutata.quo 
ad  diftantiam  , quia  difiantta  eorum  menfuratur 
per  parallelam  ki  fcdioni  db,&  plano , ideoque 
ex  propof.f.  huius  manet  eadem  . At  vero  diftan- 
tia  a fedione  ro  , cum  per  de  menfuretur,quz 
non  efi  parallela  plano,  decurtata  cil  iuxta  prop. 5. 
eo  de:retnento,quod  a perpendicularibus  lm ,Se  bc 
exhibitum  efi  in  linea  ac  plano  orthographo  duda 
Bc  pfida  »34,  Se  6 funt  illa  ipfa,quf  linef  orthogra- 
phice  im,&  Bcimpnmerent,  cum  tum  quoad  lati- 
tudinem, tumquoad  longitudinem, ac  punda  m,  Se 
c diftent  a lineis  , Se  3 4.  & 7 y. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XII. 

* Suferficiem  refliti  neam  tcuius  nullum  lu- 
tus fit  parallelum  plano  orthographo  ; 

* dato  angulo  lateris  figura  cum  fcBionCy 
0*  inclinationis  plani  protcert . 


diftantias  KL 
v inyi.XTinf  7,  8rc. 

perque  panda  1,7,  Se  alia  ducemus  pundatas  a 8, 
fimiles  : qu*  expriment  in  figura cranf* 
ferenda  lineas  Ac  , Se  hf,  Se  reliquas,  quar  vt  dixi- 
mus funt  eiufdem  longitudinis  , cum  fitparallelf 

fdano  orthographo  , ac  Jpff  in  plano  proieda: 
pfarum  vicarie  ; ideoque  linea  vicaria  »8  enez- 
quajis  llnej  aS  Se  linea  7 3 linef  hfA  fic  de  reli- 
quis ; Igitur  per  omnia  punda  terminantia  du- 
cantur redz,&illar  latera  fexagonl  profedi  cfti- 
cient . 

Probatumque  id  eft  in  Ipfa  ferie  proicdionis; 
dum  lingularum  operationum  ratio  reddita  eft  • 


COROLLARIVM 


IN  omnibus  figuris  proiedfs  plano  non  paral- 
lelis angulos,  lateraque  variari, obliquioraque 
latera  magis  decurtari,  vt  ex  propof.f.  huius  po- 
teft  colligi . Et  angulos,  quorum  latera  oppofita 
magis  obliqua  funt  minores  fieri ; Quorum  verd 
aliquod  latus  parallelum  plano  orthographlco  fie- 
ri maiores  iuxta  oftenfa  propof.7. 


IeSexagonum  ABCD,8rcft.  & angulus  incli- 
nationis datus  K,5efcdionis  ro  cum  latere 
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EXPENSIO  V.  THEOR.  II.  PROPOS.  XIV. 


Pe  proictliont  fupcrfcierum  circularium. 

NVnc  de  carni  linearam  fuperficierum  proie- 
fiione Tcrtno  eft,  qo*  imnienfos  vfus  h.i- 
ber.cum  in  Cinomonjca, tam  in  Architectura,  tum 
(b  ProfpeSiaa  . Ideoque  ficat  digna  ftudio,  fic' 
nou  dftcil  s cuadet,  illis,  qui  procedentia  lege- 
rint de lectionibus  corporum,  Se  mixime  cono- 
rum. • * 

THEOR.  I.  PROPOS.  XIIL 

Prottclus  circulus  obliquus  plano  orthogra- 

fho  Ellipfis  eji  • ■■ 

Sit  circulus  oro  inc!  inatus  j J alium.fcu  circii. 

lum.feu  quodeumque  aliud  planum  acd  nr- 
tbogranhum,  Se  fuperficies  proie&rix  perpendi- 
cularis plano,  quas  re&is  be,  8:  a i >8e  p h exprima- 
tur b*e  fanabit  i*  plano  AC»  EUipfm  aed. 

T rahantur  e*  puOdis  o,p  perpendiculares  dia- 
metro cv  , 8e  pl  . Rurfufque  v i , Se  hl  coniun- 
gentes  pun&i  incidentle  , tum  proicieotium  , 
t um  perpendi  culari  uro  fcCtioni  AO  • 


probator  Itaque  propof. . Linearum  vl,ad  lh 
applicatarum  quadrata  dicunt  ad  inuiceto  eam^pro- 
portionem»  quam  ex  aV,8c  VD  redangulum  adrev 
dangulum  ex  al,  &r  ld  . 

Quoniam  vo  eft  applicata  ad  diametrum  . Vn- 
dc  ex  propof  Eletn.  lib  .}•  erit  eius  quadraturo 
arquale  re&angulo  ex  av  , 8e  vd  j Et  tale  erit  6b 
eandem  rationp»  quadratum  lp  «quale  rejftangu- 
lo  ck  la,  Se  ld  ex  eadem  propof. lib.  j»  F.Iem, , 
Sed  cum  triangula  vci,  Se  r.nr  fint.xquiangula  pb.> 
latera  parallela  , quibus  ambhmtur  ex  propof.  t f . 
Tra&.ss.  Se  propof,»  8.  ita  erit  vcadLP.vt  via<f 
im,&  ita  quadratum  eX  v«  ad  quadratum  exPI,, 
v;  quadratu  ex  e!  ad  quadratu  ex  lh  ex  «U.tf.Er-, 
go  quadratum  ex  vi  ad  quadratu  lh  habebit  eam 
proportionem,  quam  redangulum  exAV,&  Vd  * 
ad  al,&  ld  redang.qu*  eft  propriem,  tum  El- 
lipfium,tum  circulorum  ex  pr.<5.Tr.$4.  fed  cire». 
Ius  cfle  nequit,  cum  femidiam.ET  fit  minor;  quam 
fetnidiamcter  circuli  td;  Ergo  erit  Ellipfis  cir- 
cumferentia, qurper  punda  h,&  i tranfit , Se  fic 
dicas  de  quibufcumque  ali  js  putidi» . 


* Prokflura  Ellipfis, , aut  circulus  eflf  aut  k 
Ellipfis  , fi  fit  obliqua  plano ' ortho- 
f ' Jrapbo.  ' 

Sic  ABD  Ellipfis  in  fig.prp c.  Se  fupficies  jpjeftrfx. 

ab  ipfius  ambitu  decidat  in  plang  fubiedum ; 
qu»  exprimatur  redis  r.  r , Se  PHj^quibufcumque 
limitibus  plano  acd  perpendicularibus, ab  ciufque 
incidentia  formetur  circumferentia  arIP . pico 
baite  akt  rfje  circulum,  aut  cf}<  klhpfim . 

* Probatur  . Otidis,  vt  fupra  redis  Vc,  Se 
!P,8e  perpendicularibus  ad  fed  Ionem  ad,  qu* 
erunt  parallele,  Se  VI/&  Lh  coniungcntes  panda 
incidenti»  v,  i,  Se  l,  h fimul,  ob  paraMdifmum 
triangulorum  vd,  Se  Lhp,  quoJ  in  antefed.  prop. 
offenfumeft  , Vceft  ad  lp,  vt  vi  ad  ur-  Scd  qua-' 
dratum  ex  Vc  ad  quadratum  eXLP,  eft  vt  redan- 
gulnpi  ex  interceptisdiamecri  portionibus  av,& 
voad  redangulum  Ai. , &*  Lp  ..  Ergoetum  erit 
quadratum  ex  Vr  ad  quadratum  cxlh,  vt  redan- 
guldm  cx  av,  Se  vo  ad  redangulum  cx  aL,  Se  Ld 
Ergo  pirmitt  indo , quoque  erit  quadratum  ex  Vi 
ad  redangulum  a v, "Se  vn,  vt  quadratum  LH 
ad  rectangulum  AL»  &r  i.n*.  Vel  igitur  quadraturo 
ex  Vi  dicit  proportionem  cqualitatis  ad  rectangu- 
lumexAV, Se  vo»  vel  non*  Si  dicit  proportio- 
ni cqualitati*.  Ergo  eti.i  quadratu  lh  dicet  propor- 
tione ^qualitatis  a^rc&5gulu  cx  M.»&  ld  ex  I*,!.  J. 

Quare  aed  erit  circulus  ex  prooof.qf.  Iib.j.  £lem. 

Vel  non  dicunt,  defie' erit  Ellipfis,  ctiptvt  Ellip-. 
fis  in  fe  fc  redcat.&r  cofeqaahtur  cius  diametro  ad 
appiicataruquadraueaproportionem,  vt  rectao- 
gula  ex  interceptis  diametri  portionibus,  quam 
requirit  propof.tf.  Tracti 4 Si' enim  el|  vi  g|a- 
dratum  ad  rectangulum  aV>  Sr  VD,  vt  quaiiratom 
lh  ad  rectangulum  ex  aL  , Se  lo  : Ergo  permun*. 
do  erit  VI  quadratum  ad  lh  quadratum,  vt  re^tan- 
guluraAv,&rvD  ad  rectangulum  al,&Ld:  qu* 
eft  conditio  ad  Ellipfes  rcqmfira . 

Intel!  !ge  vero  propof.  etiam  fi  fectio,quam  fa- 
cit cum  plano  non  fit  diameter,  nec  maximus, ncc 
minimus,  fed  aliquis  intermedius,  - ‘i.V  1 
f*  i' 

-TftEO.it/-irt  PROPOS.  XV.  4 • 

J * 'iSttus,fcu  proieBio  parabgU 
'parabola 

DRtur  abc  parabola  , Se  eius  prolectlo  aOC-“ 

. Dico  bone,  preie&a  fi/ur  i tffe  parabola.  - 
Ducatur  diameter  morthogoualis  lectioni  ab, 
elufq;  ^'Redioo*  fa&a  i ^ii  carice  luperfieie  BOu, 

Se ib  eo  applicat^  do.km.St  d poneris  »*3e  c,§P 
Mearum  extremis  proicctrlces  dcfcCndanc  m-,8e 
cf  , ficut,  & , & mp  , connectanturquc  punctk 

incideiiti»  x,p,ficut  p,»  proicicniitttnicec«i,qup 
fine  be,&t  pn,&  rurfus  per  puncta  e,  &r  o recta  bo. 

! Probatur  progr.  t.  Nani  applicate  -E»,  & dc, 
vtpotequodoc  fit  parallela  plano  ^quales  lunt-ei 
propof.5.  huius.  Sic  etiam  applicat*  p» 

ob  eandem  rationem : Sed  vt  eft  DB  ad  kb  diame- 
tri portiones, ita  ex  f .pr.tr.t4.eft  quadratu  applif 
CBtarum  dc  ad  quadratum  km  , ergo  etiam  erit 
portio  DB  ad  portionem  KB,  vt  quadratum  ef  ad 

Lil  qua-  • 
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TRACTATVS  XXVI. 


quadratum  NF  ^ Quo  fuppofito . 

Prog'.  »•  vteft  HB4ad liO , ita  eftHnaaHE, 
quare  etiam  entrcfiduum  db  ad  so.Vt  tofum  hb 
^ ad  totum  HO  ad  2 l.J. 

Et  pariter.vt  h b ad  ho, 
ita  eft  uK’’adHN»  vndp 
erit  etiam  ex  prop.2  2. 
lib.y.  Elcm.  refiduura 
XB  ad  rffi.Juum  NO  , vt 
totum  hb  ad  totu  HO  . 
Ergo  ex  16.  Iib.*  ita 
prit  db  ad  t o,  vt  Kb  ad 
NO, cAm  eidem  rationi, 
v que  cft  inter  hb  , fr  hO 
Ifint  c$dem  rationes  . 
Quare  ptrmutando  erit 
D»  ad  xb,  vt  EO  ad  n ,6  s 
Sed  vt  DB  ad  KB,  ita  cft 
quadratum  ex  dg  ad 
quadratum  ad  KM  , fr 
quadratum  ex  ir  ad  quadra' um ex  np  ex  progr.  t. 
Ergo  rt  eo  ad  no  intercept*  portiones,  ita  eft 
quadratum  ep  ad  quadratum  np  , qu*  cft  proprie» 
*as  Paiabolx  cx  prop.y-  Trad.lf. 

r-  theor.  iv.  propos.  xvl 

l\  • 

,*  Proieffio  ffyftetlol/e  Hyperbola  eft. 

Sit  Hynerbola  abc  in  fig.  fuperiori,  culus  pro* 
fiduraAOc.  Diameter  hb  perpendicularis 
frfl^Ri  ac, tranfuerfaq;  xb.  AppHcatf  Tcr®  DP» 
km  . Deducaoturque  Df.fr  *N,fr  io,  nec  non- 
& mp,  fr  c.F  f roiedrices  , & item  xz  quzeXtre- 
miim  rranfuerfx  diam&ri  x proiciat  in  z.ducatur- 
qucZH.que  tranfibit  per  punda  o,N,f»  vt  ex  pro. 

pof  io  huius  conflare  poteft,  cura  d ameter  tota  f 
£t  proii&ainHZ,  cjufque  partes  finr  in  E)N>fr  o, 
con»  damur  tandem  punda  fe,  fr  pn  . Ciim  itaqj 
Jmra-  gd,  & xm  applicat*  fint  paralicJ*  fediooi, 
erunt  etiam  parailrl*  plano  orthographo  ex  Co- 
foII.  prop.4.  Traft.za.  Jdeoquc  ex  propof.  y.  b. 
ef  fr  nP  erunt  eis  «quales » 

Probatur  . vt  eft  redanguluiti  ex  xd,  fr  db  ad 
rcdangolum  ex  Xk,  fr  kb,  ita  cft  quadratum  CG  ad 
quadraturo  jrM ; Sed  fuperiori  propoC  argumenta- 
ti fumu#,  vt  eft  xu,  ad  HZ,  ita  e^  DH.ad  hi,  & hb 
ad  HO»>biatis  ergo  proportionalibus  h»,  fr  he  ; 
fefiHpa  remanebunt  proportionalia,  ex  prop.aa. 
Elem.  jdtoque  erit  dx  ad  ez  , ita  db  ad  eo» 
. UFmpe  ip  ea  proportione , ac  fua  tota  xh  adnz» 
Jdeoque  permutat, do  erit  dx  ad  Dl,  vt  ez  ad  eo*  & 
• eadem  ratione , vt  xjt  ad  kb,  ftc  Zn  ad  pn . Ergo 
/etiam  rcdangula  ex  lateribus  proportionali- 
bus iftls  compofita  ex  propof.  a6.  Hb.  <5.  erunt 
proportionalia  , Jdeoque  erit  redangulum 
xd,&  ca  ad  red angulum  ze>&oe,  vt  redangu- 
Ium  xx,  fr  xsad  redangulum  zn,  fr  no:  Qua* 
te  pcrmkuuidp»  vt  icdangulum  xd,  & d»  ad  re- 
dangulpm XJLfr  xb.  iu  redangulum  ze,&ob  ad 
redangulum  zn,  fr  no  . Sed,  vt  eft  redangulum 
XD,  & PB  ad  redangulum  xx,  & I» , iu  quadra- 
tum in  Hyperbola  ex  applicatis  do  ad  quadratam 
jtM  , & ideo,  vt  quadratum  ex  ep  «qualis,  vt  fupra 
«h&uoi  cft  jpfi  DG  ad  quadratum  ex  nP  «qualr  ipft 
kM . igitur  ex  itf.  lib.5.  ent,  vt  rc&angulum  ze, 
& EO  ad  redangulum  ex  ZN,fr  no  , tale  quadra- 
tum ef  ad  quadratum  PN , qu*  eft  propricuu  H/* 
pciboUrum , vt  cx  propof.6.  Tra&.if. 


COROLLARJVM  I. 


H inc  ellicies  modum  prd_ 
ras  flexa*  regulares  : nTit 


^ndi  omnes  figa- 
nt Circuit*, El- 
Jipfcs.Par-boljs.Hyperbolas  . Sufficit  enim  pro 
icet  e diametrum  fcdioni  pe rpf  ndicularein,8r  ba- 
fim  nara  Ilei  ara  Icdiom,  feu  ipfam  fedionem  V.g. 
in  fig.  pr.i^  h.  ad,  Ar  tv.velin  fig.  pr.14  fifirpa 
rabula  .ac,  & hb:  Si  fit  Hyperboli  ac,  A BXi 
Data  enim  bifi.fr  angulo,  fr  diametro  iam  pr.yy. 
T rad.24.  docuimus  defcribere,quamiibetcX  iftis 
figuris  • Sicut  etiam  pronof.  57  data,  gemina 
diametro  intercepta  in  Elltpfi  fedionis  delcri- 
J>cmus  proicdurum  , & poterimus  quoque  vei 
alijs  modis  pr*a:&i«,tum  ex 
Tradat.24.  rum  ijs  .quibus 
fundi  fumus  in  defer  h^nao 
figuras  rcdilmeas  dummo- 
db  plura  punda  inucnfatur, 
& per  rXtrema  flexa  «quali 
manu  ducatur;  vt  pote»’  vide- 
re in  figura  hic  appofira,  ip 
qua  dato  angulo  inclinatio- 
nis oAP,flr  diametro ca per- 
pendiculari fcdioni  fe  du- 
dis  a panibus  circumferen- 
ti*, vcljbet  V.g.  ?.  parailcka 
fcdioni, fr  ideo  plano  orth» 

■ gnpho,  fr  eorum  diftanci)s 
ia  AV^tranfiatis.,  fr  dcin.ie 
proijci^tibus lineis  in  ao  di- 
dudis,  qo*  eft  in  plano  or- 
thographo,fr  diftahtis  oa, 
& c^.  in  ml,  & 1 N tranfhtis 
du^-fuuv  perpendicularibus 
ipfiLN.vt  NK.frcet.  friande 
longitudinibus  r.B  in  nk  , & 
aliaru  applicatarum  tranfla- 
tls  In  a'!as  parallelas  ipfi  nk  dabuat  punda  , per- 
quczquabili  mSnu- flexa  linea  deduda  exhibebit 
Ellipfim,  in  quam  transfimditur  circulus, eo  fitu, 
quam  exhibet  angulus  a,  & pianu  ai%  fn  quo- eft 
circulus  fuper  planum  oa  pendulus  $ plura  vtrb 
de  is  agemus  , cum  dc  fuperficiebus  corporum 
proiticndi^  fr  >n  planitiem  redigendis  ferino  erit. 

C OROLLAR1VM  II. 

*T7  Llicere  hinc  potes  Cylindros  parabolicos,8r 
JQ  Hypsrbolieos  , qui  fupcrficic  plana  con- 
ftant.fr  altera  paiabolica,  feu  Hyperbolica,  vt  fi- 

eura  ABCopr.  i 5-h.  fatis  reprefentat  fediones  efle 
yperbolas,  feu  parabolas.:  quod  eutdens  eft  cx 
prarced.  nam  fuper ficies  proicdrixeft  eadem,  qu* 
Cylindri  Parabolici,  feu  Hyperboli  ci|. 

CORO  CLARI  VM  III. 


/ 

— — 

Inc  deducitur, quod  quocumque  fitu  planum 
Horthographum  iccct  parabolicum,  fea 


H 

HyprrboJicum  primigenium  femper  figura  eiuf- 
dem  fpeciei  defcribetur;quutilla  fectio  planorum 
poterit  efle  applicata  in  aliquo  diametro  lecunda- 
Tia:  vnde  femp^f  omnes  ali*  applicat*  ci  eruoc 
paraliel* , & czdem  dcmooftrationci  valebunt ; 


EXPEN. 


de  - orthographia; 

E X P E N S I O VI. 


De  fpecialt  proteHura  circuli  in  ordine 
ad  fpharam  proiciendam . 

IN  proie&ione  circulorum  fphspr?  fcimus  prin- 
cipalem aliquando  diametrum  prolciendi  cir- 
culi,  & pun&um  conta&us  alicuius  paralleli  cum 
illo,  fr  Ellipfim  illius  circuli  reprefentatiuam  vo- 
lumus exarare  . Quapropter  hanc  Expenf.  fpe- 
cialiter  ordinamus  ad  id  red£  peragendum . 

LEMMA  PROPOS.  XVII. 

St  aliqua  in  circulo  Jit  feftj,  vt  pars  maior 
Jit  ad  minarent^  vt  tota  cum  adtettaali- 
equa  ad  adicftam  extra  circulum , etiam 
aha  ab  eius  extremo  in  circulum  ca- 
dens talis  erit  , fi  d punHo  feftionis 
illius  perpendicularis  tnhanc  demttatur . 
Jslam  ita  fomentum  maius  ab  hac  per- 
pendiculari faflum  erit  ad  minus, vt  tota 
cum  adiunch  esi  ad  adtunHam  extra 
arculam  remanentem . 

Sit  fecans  ab  ita  diuifa  in  c , vt  Bcadci  pars 
maior  ad  minorem  lncr.i  circulum  exiftentesj 
Ii  c tota  ba  ad  partem  ext  riorem  ia  . Quod  fiet 
extrad  it.  propol.aj.  fi  fuper  b<  fiat  circulus.fr 
ducatur  af  tangens  Se  i contadu  ducatur  perpen- 
dicularis cp  . Nam  vt  ibi  dcmonftratur  bc  erit  ad 
£1,  vtBAadiA.  St  itaque  fecans  b a talis  fit.  Se 
ducatur  ap  per  centrum,  8e  a pundo  c perpendi- 
cularis cadat  in  l.  Dico,  quod  erit  quoque  pl 
maior  ad  L e minorem  intern*  partes,  vt  tota  pa 
ad  tegmentum  exterius  ea  . 

Progrcir.i. 'probatur  . Nam  produda  lc  in  d, 
Sei  D ducta  pundata  DAjhzc  erit.vt  oftedam  con- 
tingens . V nde  ex  cit.  Lemmate  ita  erit  pl  ad  le, 
Wt  A ad  EA  . 

Quod  vero  da  tangens  fit  ita  probatur  • 


Quadratum  ex  CF,  & co  aequale  eft  redangulo 
ex*c.  frei  : Ideoque  redangulo  libi  xquah  ex 
j*.  lib.j.  Eucl.  Dc,  Se  cx  . Huic  ergo  redangulo 
exCD,  & ck  comice  ei  quadrato  CL  arquatur  cf, 
& co  quadratam  cum  eodem  quadrato  cl  . 

ProgreiT.  a.  Redangulo  verd  ex  CD,&  ck  addi- 
to quadrato  CL  sequatur  quadratum  Ld  ex  7.  lib.a. 
Elem  Ideoque  cf,&co  quadratum  cum  quadrato 
CL  erit  arquale  quadrato  Id* 
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ProgrefT.  7.  Quadrata  la  cum  cl  funt  squaHa 
quadrato  CAeX  11.  lib.a.  Elem.  Se  hoccAcumcr 
quadrato  funt  aequalia  quad  atoAP  . Ergo  quadra- 
tum CF.fr  co  cum  quadratoCj.,&  quadrato  la  funt 
aequalia  quadrato  pa  . 

ProgreiT.  4.  Pone  loco  duorum  quadrati  LC,  8e 
quadrati  cf, Seco  quadratu  ld  ex  prog.s.els  aequa- 
le,eritq;  quadratum  FAzquale  quadr itis  LD>&  la. 

Sed  ex  II.  )ib  t.  Elem.  iftis  eifdem  eft  arquale 
quadratum  da  . Ergo  hxc  duo  quadrata  inuicem 
erunt  zqualia : Sed  quadratum  fa  eft  arqaale  ex 
}6.  lib.j.  Elem.  redangulo  ex  ba  , Se  ia.  Ergo 
erit  etiam  srqualcquadratam  da  : Quare  ex  prop. 
37.  lib.7.  da  tangens  erit . > 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVIII. 

Dato /itu  diametri , &pnnc lo  circumferen- 
ti* proteflo  tn  aliqu  t proiechone  fpha- 
ree  proiechonem  circuli , qui  per  illud  in- 
cedit tnuenire . 

DEcur  proic&io  alicuius  fpharrar,vel  circulo- 
rum in  ea  V.g.  bc  ad  paralleli  plano  ortho- 
grapho  , ba  perpendiculari  maximo  , Li.fr  fk 
perpendicularibus  parallelis, freje.  In  hac  autem  * 
proie&ione  fit  notus  diameter  circuli  maximi  fg, 
& punctum  e, in  quo  tangit  parallelum  HK,fr  hu- 
ius circuli  proie&uraminucnirc  oporteat. 


Ab  e dato  pun&o  defeendat  ad  diametrum  »0 
perpendicularis  em  , fr  prolungetur  in  n circuli 
pundum,  fr  a pun&o  n Irnea  np  ad  centrum  ren- 
dat : Rurfufque  i pundo  e parallela  diametro  fg 
ducatur  eo,  fegabitque  primo  du&am  in  q^.  Itaq; 

S linea  pqeritxquaiis  femidiametro  minori  Ellip- 
fis  reprelentantis  circulum  per  pun&um  e ince- 
dentem . 

Probatur  . NumTr.24.C0mc  Probi.  1.  Prog. 
2.  propof.7 1 . Ita  eft  in  Ellipfi  alicuius  circuli  dia*; 
meter  maior  dp  ad  minorem  rp,  vt  applicata  cir-. 
culo  Nm  ad  applicatam  Ellipfis  em  , fed  vt  Nm  ad 
ne  : Ita  ex  ».  Iib.6.  Eucl.  NI’  ad  qp»  ideoque  abla- 
tis ne,  frNqex  19.  lib.j.  Eu.  vel  cx»;  lib.5.  edt 
nm  ad  bm,  vt  np,  vel  cqualis  dp  ad  qp  , vel  jqua- 
lemHD.  Cum  itaque  obtineamus  dp  diametrum 
maiorem  ,&  B.P  minorem, Ellipfim  poterimus  de* 
fcribere.trafeuntem  per  e applicate  me  extremam 
ex  di&isde  EJlipfibus  Exp.19.  Trad.**.  Conic. 
quae  per  C|L,f  quoque  tranfeat . 


L 11  t PROBL. 
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probl;  h.  propos.  xix. 

Datis  duobus  diametris  Ellipfm  in  plano 
ciftuli  rcpre/entatiuam  exhibere. 

Slot  dati  duo  diametri  prolefii  ro.Be  tj.  Dico 
per  illos  duos  diametros  decurtatos  Ellipfiia 
nos  poflfc  deferibere,  &r  hoc  docuimus  propofff. 
Tra&.idf,  Nam  hic  datur  bafis  a } diameter  er» 
& angulus  ab  iftis  fa&us  x pm.  Vnde  Eli  i piius 
iuxta  doctrinam  illius  Problem.  delineabimus . 

PROBL.  IIL  PROPOS.  XX. 

Dato  punBo  tantum  in  aliqua  fphara  p*oic- 
Bura , per  quod  alicuius  circuli  tranfeat 
circumferentia  , ipfam  Elhpfim  arcuit 
cxprejfuam  in  plano  confignare  • • 

Sit  datum  pun&um  V in  parallelo  proie&o  U, 
oporteatque  reperire  diametri  maioris  litum, 
ex  quo  deinde  cetera  conficiantur,  vt  prius . 

Fiat,  vt  IV  ad  Vi  ita  tota  LX  ad  ix  adiun&am, 
quod  fiet  ex  t<a&  ij.  prop.ts.  fi  erigatur  perpen- 
dicularis vz  i qua:  fecet  lcmicirculu  Lzi-  8r  dufia 
2$  a Z, tangens  zx  ei  redagula  ducatur,  8e  L i pro- 
ducatur in  x:  N am  ex  prop.ts. citati  tra&atus  ij. 
ita  erit  lx  ad  ix,  vt  LV  ad  Vi  . A pundo  deinde 
X ducatur  per  centrum  p reda fx.  Nampocric 
axis  maior  JEllijfis. 


Probatur  ex  prop.  l^.  Traft.  24.  Nam  duda 
vt  applicata  habebit  eam  conditionem, que  requi- 
ritur ad  diametrum, & ad  ungentem  vx,erjtrnim 
rx  ad  c.x  , vi  p r ad  tg  . Vnde  fc  erit  diameter  vx 
tangens;  8r  Vt  applicata  : Quod  nutemeota  xf  fit 
ad  partem  exteriorem  cx.vt  pars  interna  rnaio:  *r 
eft  ad  minorem  tg  interiorem  . 

Patet  ex  Lemmate  1.  huius.  QuodfiLVad  vi, 
fic  vt  LX  tota  ad  culi  undam  txj  quod  etiam  talis 
erit  ft  intercepta  ad  tg,  vt  fx  tota  diam*  ter  cloi 
adiunda  ad  cx  adiundam.quod  Tv  cadat  ab  y vi>i 
pcrpcdicularis  zv  cadit,&rFX  ab  extremo  x dnda, 
quod  eft  linea:  diuifar,  vt  lv  fic  ad  vc  LX  adxl. 


TRACTATVS  XXVI- 


PARS  secvnda; 


De  Stereographia . 


Vamuis  Stereographia  poflitin  opus  redigi  punito  concurfus  linea- 
rum proicientium  a re  proiefta  diftante  , licut,  & fupra  Or. 
thographia  per  lineas  plano  non  reftangulas  exerceri,  nihilo-! 
minus , quia  Stereographia  fpecialitcr  fpharz  circulis  proicien- 
dis  inflituta  eft,  & in  hunc  fcopum  prarcipuum  ante  omnia  col- 
limat ; ideo  concurfus  linearum  proicientium  in  fuperficie  ipfius  fphsrx  in 
primis  fumitur  . Quamuis  etiam  remotum  ab  ipfa  reproic&a  fumatur,  cum 
de  aljs  rebus  proiciendis  , & etiam  de  ipfa  fpfcuera,  non  tamen  in  ordine  ad 
calefies  motus,  agitur . 


EXPENSIO  L 

De  proh  Plura  Ime  a . 

Hic  Itaque  lineas  in  circulo  praecipue  confi- 
derabumu,  vtpote,  quod  Stereographia  fit 


ad  proiedionem  corporis  fpharrici  in  ordine  id 
cpleftem  fpharram  deftiniti , &quii  corpus  cgle- 
&t  luminofum  circa  fphiri  fc  voluens,  n.ifji  err- 
culns  radijs  incurrens  tali  modo  umbras  eo:u  in 
pijmim,prolurjdcret;binc  Stereographia  inuenta, 
& ad  id  ddiinata,  vt  clleftes  corporum  opacor  um 
proiediones  a luce  effefiat  imiutur , cuius  hic 
prima  principia  iaftamus  • 


PRIN- 
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P R I N C I P I V M. 

IBi  rniufeulaf/ue  rei  prolcflio  efl  » vbi  line* 
prokffricti  i p'*nflo  proitftion.s  obaenieu-- 
tes , & margines  rei  'lambentes  in  planum  inci- 
dunt . 

Sic  cd  eft  prolcdio  linee  a»  , quia  line(  ci  oi 
proic&riccs  extrema  B,Se  a lambente*  in  planum 
cd  incidunt,  Se  ibi  eius  fitum*  determinant  refpc* 
du  pundi  a,8c  b infig.  pr.i.feq. 

definitio  i. 

PVn&um  preieff  ionis  dicitur,  ai  quod  omnes  linea 
extrema  rei prpjcicnda  lambentes  concurrunt . 

definitio  ii. 

Linea  vero  proiettrhts  dicuntur  il!at  qua  ab  hoc 
pu"  flo  df  cedent  es  t extremaque  rei  proifclettda 
Um  entes  m pinuum  cadrut  • 

Talcfquc  funt  ic , & id  . 

definitio  III . 

PLanum  St^reographum  «sl  ‘Hui  , quod  dluiient 
fpbxram  bifariam  omnes  Linas  prtucOriccS  ter- 
minat . 

Poterat  quidem  planum  Stereographum  lup- 
poni  fphxrx  , fcd  cura  ftereographia  inftituta  (it 
ad  nobis  exhibendas  celeftium  circulorum  vm- 
bras,  8c  nos  fimus  in  centro,  planaque , qu*  apud 
nos  funt,  aut  per  centrum  tranfeunc,aut  ei  proxi- 
ma fune  mfenfibilitcr  refpcdu  immenfitatl*  fphg- 
rarum  , hinc  cft  , quod  planum  ftereographum 
per  centrum  2gatur,  8c  in  eo  circulus  maximus 
fphxrx  reperiatur . 

T H E 6 R.  I.  P R O P.  I. 


THEOR.  II.  PROP.  Ii. 

Linea  obliquata  plano  Stereograpbo  in 
Itneam  proiettur  maiorem  . 

*r)Robatur.  Nam  Triangula cef.&'  aeb  funt*- 
1 angula:  fiquidem  in  triangulis  F^Sr  f.ba  ni- 
gri apud  e,&  b anguli  aquantur  ob  radios  fubten- 
los  (quales, angulus  cocus  ae  b apud  E, Se  fpe  apud 
p redi,  & ideo  aquales,  mumobrem  etiam  reliqui 
a,  Se  f . In  triangulo  ergo  FEchabcmus  angulum 
s nigrum  xqualem  angulo  a nigro  trianguli  bea, 
angulus  verd  aes  redus  cumunis, reliquus  ergoc 
xquatur  angulo  b ex  17  l.i.  EI.  Cum  ergo  triagula 
fint  zquiangula  erunt  fimilia,8f  latus  ef  trianguli 
fec  fit  malus  Utere  ea  trianguli  bea  erit  etiam  ba» 
fis  fc  linea  proieda  maior  quam  primigenia  BA. 


E 


corollarivm; 

Hinc  dignofeitur , qao  pado , ne  dum  diame- 
ter ,fed  etiam  linguis  eius  nartes  *n  planum 
ftereographum  proiciancur  : fiificlt  enim  dato 
angulo  inclinationis  apc  deducere  lineis  proie- 
drices  a centro  E radiofo  per  partes  A»  V,p,Hipfius 
in  ipfum  planum.  Nam  ipf(  fuis  extremitatibus 
norabunt  partes  c*K,p,in  cf  plano  proiedas . 

Sic,  fi  dentur  proiedx  partes  ad  partes  primU 
tiuas  re uocare  poteris  lineas  proiedriccs  dedu- 
cendo ad  centrum  ipfarum  • 


Linea  plano  Stereograpbo  parallela  in 
lineam  maiorem  proicitur , fed  panibus 
proportionalibus  correfpondentem . 

Sit  linea  io  CpKxra  ab»  Sr  i pun&o  i tiefceniiant 
Une*  proiedricesci,&  id,  qux  intercipiant . 
lineam  proiedim  cfd  in  plano  Stcreographo 
exiftentcin . 

Dico  I hancefle  maiorem  primigenia  ab  . 
Patet.  Quiaeft  ab  ad  cd  obparaJIelifmumll- 
nearum.vtBladci.  Sedet  eft  longior  quam  bI: 
Ergo  etiam  cd  erit  maior,  quim  ab  ex  propof.U. 
lib.f . Elem. 


I 


.'l 


Probatur  fecunda  pars  . Nam  duda  r f . DRo, 
quod  vt  partes  Une*  primigeni*  ah  ad  hb,  lu  le 
habebit , df  ad  fc,  quod  probauimus  ptopol.  4- 
Elcm.lnCorolU.  , 


THEOR.  III.  PROPOS.  III. 


* Omnes  Stereograpbic*  Une*  cutufcum- 
que  partes  augentur  muftcl  proportione . 

LOquimur  de  lineis.  Nedum  ab  aliquo  pur»- 
do  circuli  per  «quales  partes  diametri  du- 
ftis.*  fed  qulbufcumque  in  qualibet  diftantia»  & 
qualibet  linea  dudis  ; dummodo  per  illius  partes 
«quales  a pundo  dato  trahantur  . 

* Sit  a pundum  datum , Se  in  linea  bc  partes 
^quales  queeun* 

3uc 1 &r per  eas 
ud*  ap  8r  at* 
8 c c*t.  Dico  eas 
e fle  in  propor- 
tione mufica,  &r 
df  effe  ad  dt,  vt 
differentia  pf  ad 
differentiam  tp. 
* Probatur 
rxprop.u.trad.itf.  deprogr.  Nam  DF  incidit  in 
:riangula  bafium  zqualiumqu*  , funt  partes  m 
ineaCD.  Ergo  incidentes  fd  partes  fd,  ?d*  « 
rodecrefcent  in  proportione  mufici.  Sic  dicas 
ic  partibus  hd,  Sc  du,  & ld  . Nem  bb  parallela 
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DD  incidit  in  triangula  bafium  **qualium  lincp  n«. 
E'  ro  in  proportone  H.rmonica  »e  erit  ad  ot,  vt 
d.ffcrentia  b.k  ad  ko  dflferentiam.  Sci  ob  paralie» 
4as  EB,&  dn  ex  4.lib.d.vt  eft  NDad  Ld ,fic  EBad  f.o, 
Se  vt  £8  ad  Io,  fic  cft  wc  ad  ico.vt  autem  rk  ad  so» 
fic  MNad  ml  : Ergo cx  10.  Iib  5.  Flem,  vt  NDad 
ID  i fic  differentia  nm  ad  differentiam  ml  . 

EXPENSIO  II. 

Dt  proitflura  circuli. 

POtcft  Juobus  roodit  proici  circulat.  «I  in 
ordine  ad  fphrrram  proiciendam  , de  qua  re 
multa  apud  Aguiloniutn  reperies,vel  in  ordioe  ad 
quemcumque  circulum  prokiendum  ; de  proie- 
fiione  priraa hic  agemus  de  aliaezpenf.  fcquenti. 

THEOR.  I.  PROPOS.  IV. 

Circulus  perpendicularis  in  retiam  proicitur 
lineam  indefinitam  • 

PRobatur  . Nam, quod  fit  linea, iam  id  cfemon- 
ftrauimus  dc  omni  proiedura  perpendiculari. 
Sed  quod  fit  linea  nullis  conclufa  terminis  ita 
oftendjtur  vtendo  fchtmate  prop.  fcq. 

Sit  centrum  proie&ionis  a,  8e  debeat  deduci  i 
pundo  a linea  proiedrix  , Se  tangat  extremum 
marginem  circuli  agC  9, ad  hoc»vt  totum  circulu 
exprimat,  aut  cum  proicdrice  ac  faciet  angulum 
redum.  aut  minus  r do.  Si  faciet  minus  redo» 
vt  ab  ex  prop. < 8.  lib.j.  fecabit  ipfum  circulum» 
Se  pars  circuli  Ai.vcl  Alt  extra  remancbit:Dcbebit 
itaque  ipfi  ac  cfle perpendicularem,  & continge- 
re circulum  in  A»vt  ao  j Ergo  erir  parallela  plano 
ortbrgraj  ho . Quare  numquam  illud  fecabit. 
Ergo  Imea  expreffiua  circuli  in  plano  otthogra- 
pbo  numquam  a Irnea  proicdrice  terminabitur» 
cum  ei  parallela  fit  • Erit  ergo  indefinita . 

PROBL.  I.  PROPOS;  V. 

Perpendicularem  proitcluram  circuli , «3» 
panium  eius  m plano  iranfcnbere. 

DVdo  plano  Dctranfeute  percftrum  Bcircull 
proiciendi  agc  9,&  fituato  pundo  proie- 
fiionis  a»  vtlibet  s fed  confuctc  ad  extremum  li- 
neae ca  plano  orthographo  db  perpendicularis» 
ciuidatur  in  u.  partes  V.  g.  tranfeantque  per  lin- 
gulas lincf  proiedrices  i pundo  a . V.g.  ab  per 
partis  primz  extremum  ij  fic  ah  per  extremam 
pmis  ».  te  fic  de  cattcfis  . Partes  namque  hb  , 8e 
gh,  & c.F.&T  c*t.  erunt  in  plano  partes  circuli  per* 
pendicularis  ipfi  plano  proicdar. 


Probatur  . Nam  quoad  ipfiu»  circuli  proiedin 
ram  iam  ex  prarced.  propof.  vilum  efl  efic  lineam 
indefinitam  eb. 

Quoad  vero  partes  proiedas;  ofienditur  . Quo- 
niam  lineis  renj  proiciendam  extrema  firingenti* 
bus  decernitur;  Tales  aurem  funt  partes  rroie- 
dar  hb,  8r  HG,&r  c*t.  Siquidem  Imea  proiedrices 
eas  determinante*  mn<Yjtn  per  extfctna  nirtium 
circuli  1.2.  ai,  & z.G>&Cft.  in  quasdifpcfcicur, 

THEOR.  II.  PROPOS.  VI. 

Circuli  paries  aqualct  in  partes  inaqualci 
proiciunlur , quarum  ilia  maiores , qua 
tfd perpendicularem  ma^ss  accedunt . 

Dico  in  partibus  prolciftii  sl  , *r  Ip  it(Te 
maiorem  lf  ; quam  el  ; quia  inagis  a per- 
pendiculari EA  abfccdat . 

Probatur;  Quia  anguli,  vtpore  «qualibus  peri- 
pherijs  infiflentes  ca  5.  Se  ? a 4.  fune  equales,erie 
angulus  ca  4diuifus  in  duas  partes  ; Qu  -.dere  ex 
propof.  3.  Eucl.  vt  eil  af  ad  Ea  , ita  erit  Lf  ad  lb  t 
Sed  af  efl  maior,  quam  ae,  vtpotebafis  argulo  re- 
do fubtenfa  : Ergo  etiam  fl  maior  erit, quam  le, 
& Ita  de  c arteris  . 

THEOR.  III.  PROP.  VII. 

* Tres  partes  proietta  circuli  in  Itneim  , 
qu^  aquali  numero  parttum  mterpoftta - 
rum  didant  d quadrante  protecto  duunt 
proportionem  Geometricam  continuam, 
(S*  diameter  ftmper  cj}  media  proportio* 
nal/s . 

SItquadcansproiedum  In  eb  linea  . Dico  ac 
ef  ad  Ec  » ita  eife  vt  eg  ad  e h . 

* Probatur  ex  prop.7.  de  angulis  T r T9.  Nam 
Ec  sqaatur  ea  ; anguli  vero  fac, &cah  funtequa- 
Ics  cum  squalibus  periphcrijs  initantur  . Ergo 
ita  erit  ef  ad  ec  » vt  Eoad  bw,  & eadem  ratione fl 
erit  ed  eg  , vt  ec  ad  eb  , Quare  diameter  eg  erit 
femper  media  propo:  tionalis  . 

COROLLARIVMl 

Hinc patcC omnia  rcdangulaiL.&ER.fictit, 
8c  ef  , 8e  eh  , 8e  fic  de  alrjs  effe  aequalia  / 

quoniam xquantur  quadrato  Ec  , quod  eo  fit  cx 

propof.19.  Iib.tf.  Elem.  intereas  femper  eadem 
media  proportionalis . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  VIII. 

Circulus  parallelus  plano  Sterecgrapho 
proicftus  efl  circulus  maior  : centrumq \ 
m eadem  proieflnce  Imea  , cum  vero 
centro  efl ; Partes  quoque  maiores  qui* 
dem  i fed  proportionales . 

C in  fphera  ACB,circuJus  alb  paralldusStereo- 
grapbo  plano  eg  . Dico  hunc  circulum  t« 

' circu- 
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circulum  maiorem  rrc  profundi  • 

Quod  pacet  er  didis  in, Conicis  > cum  enim 
omnes  line*  i puudo  proie&ionis  lambentes  cir- 
culi circ  umicrct  i. im  conum  confticuant  cx  ijfdem» 
clarum  eft , quod,  fi  produdr  alio  plano  paralie* 
lo,  vt  eft  Srereographum  fccemur  in  ea  circu- 
lum dcfcripturaS.  Coni  enim,  cuius  bafis  circu- 
lus er  propof.  x.  Tr  ad . 2 4.  omnis  fedio  parallela 
bali  circulas  cfl . 


Dico  1.  Centrum  circuli  proiedi  * cum  cen- 
tro circuli  proiciendi  1 in  eandem  lineam  pc  pto- 
Icdricrm  inciJere.Qunt  patet  cx  props-trad.*?. 
Cor.  Na  folus  conus  fcalenus  habet  duos  axes  hic 
vero  conus  redus  cft,vn Je  lubebit  vnicum  axem: 
axis  autem  cx  dcf.  per  centra  tranfit  bafiutn  . 

' - Probatur  tertia  p«rS,  quod  partes  circuli  proie- 
di fint  quoque  proportionales  primitiuo. 

Cum  planum  ftcreographum  ponatur  paralie* 
luro»planocirculi  prlmitiui»ficcv  planum  illa  fe- 
cet  fediones  bL  , & cv  erunt  parallele  ex  pron.l*. 
trad.2  2.  Quare  erit,  vt  CLad  lb  ,*  ita  cv  ad  vom 
triangulo  cvc*.  Proptcreaque  peMNMid  ■ erit,vt 
Ci  id  cv,  fic  lb  ad  VG . SedcL  ad c V,  lic  clt  il 
ad  P V : Ergo  vt  diameter  1 •-  ad  diametrum  P v,fic 
Ls  fubtenlaad  vo  fubtenfam  : quare  etiam  arcu* 
eas  fubtendes  toti  circumferenti*  eruot  propor- 
tionales ex  propof  jp  lib.tf.  Elcm. 

Patet  vero  effc  maiores, quia  cL  eft  ad  >L<  vt  CV 
ad  vo.fed  maior  cftcv, quam  verergoex  ii»l  b.J. 
etiam  cV  fubtenfa,  qua  in  bl  : Quare  etiam  maior 
erit  cx  propof. tf.lib.jd  peripheria  cV,  quam  bl  • 

CORO  LL  ARI VM. 

JInc  faci»  patebit  modus, qub  circulus  paral- 
lelus plano  ttereographo  imprimatur.  , 
Namex  pr*didis  Tbeor.  1.  expenf.d.  fufficlet 
inuemfle  diametri  ipGuS  longitudinem,  &ind^ 
centrum  patebit,  fi  diuidatur  btfsrisni . 

Partes  quoquefingul*  proicientur»  fi  circulus 
proiedus  m tot  partes  zquales  diuidatur»ln  quot 
primigenius  diuifus  clT.  Aut  eodem  «jentro  de-* 
fcripfo circulo  primitiuo,  per  fingulaseiuspartei  • 
ad  ambitum  prolcdl  radij  tranfeant ; qui  in  cir. 
culo  proicdo  notent  primigeni)  fingulas  pade* . 

THEOR.  V.  PROPOS.  IX. 

Crrculusplano  Stereograpbo  obliquus  proi- 
citur  in  circulum  maiorem  i fed  cuius 
centrum  cum  centro  primitiui  in  eadem 
linea  proiettrice  non  fit . £ 

IAm  fupra  didum  eft  TnS.  pt«.  propof.»: 
quid  fi  planum  fecet  fubcoutrani  conum,-  cu- 
iui  bafis  circulus  fit ; etiam  fefiio  ipfa  circula* 


H 
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Sit  itaque  circulus  in  fphera  quicumque*  zfcdl 
& hnep  proiedrices  eius  permberiam  vndique 
lambentes  , vt  eft  ba  , Se  c a , fc  l a , &r  da,  & C£t. 
conueniant  in  a centro  proicdtonis.  Dico, quo  J 
fi  continuentur  vfque  ad  planum  Stereogr  iphum 
m n,  cui  ba  perpendicularis  eit : quod  planum  fe-' 
cabit  fuperficiem  conicam  , quam  integrant, fub- 
contrarid,  & ideo  quod  peripheria  mncK  erit  cir- 
culi cx  propof.».  trad.iy. 

Probatur , Illa  enim  cfl  fc&io  fubconcrarlt, 
cum  planum  fccabs  cum  fuperficie  coni  facit  an- 
gulos zquales  angulis,quos  facit  cum  eadem  fu- 
pcrficie,bifis  primitiua  cooir  fcd  planum  sin  facit 
cum  fuperficie  protenfa  c^ni.cofdcm  angulos , 
quos  facit  circulus  planus  Zbdl  bafis, cuius  ver- 
tex Apergo  fccat  fubcontrarid . 

Ad  id  autem  probandum  clligantur  duotpunda 
quzeumque  • Em  enim  par  ratio  dc  illis  , A*  dc 
omnibus  alijs  V.  g.  c,  & D in  circulo  lpliartx,  8c  i 
vertice  a per  D agatur  linea  vfque  ad  planum  In  c, 
& fit  Ac  defcnpta  luper  planum  circuli  acde, 
idcoque  fiat  dc  puncloc  ab  a vertice  agendo  li- 
neam ac  deferiptam  fuper  femicirculum  acde,& 
produdum  vfque  dum  tangat  planum  m n in  n'. 
Iu  quod  concipiatur  fuper licies  plana  femicircu- 
li  acue  prolung.ua.8f  pefuenirc  vfqu^ ad  n,  & im- 
primere lu*  lectionis  vcftigium  in  plano  lineam 
ne  . Tranlibitquc  pero,  cum  fit  adg  reda  in  eo- 
dem fcraicirculi  extenli  acde  plano  . Dncelque 
in  co  lem  plano  (.v  reduincommunisfcdiopU- 
ni  circuli  zcl  minoris  bafis  coni,  Sc  fcmicirculi 

ACDE. 


Probandum  eft  itaque  dc  plano  bafis  extenfatn 
eofdem  angulos  facere  cum  lineis  coni  nca,^, 
adc  , ac  cum  ijfdcm  facit  linea  plani  ilereogra- 

phi  • , 

Angulus  itaque  cae  apud  a cum  fit  angulus  ad 
circumferentiam  infiftit  arcui  CPU®  • fic  angulus 
apud  d nimirum  cda  pariter  ad  circumferentiam 
In  D fubftcrnitur  reliquo  arcui  ca  . Quapropter 
erit  anguli  apud  a complementum  vfque  ad  lerai^ 
circulum  Eca, cumque  anguli  ad  circumferentia® 
fint  fubdupli  ungulorum  ad  centrum , ideo  letni- 
circulus  eca.  vt  eorum  menfura  centralis  qua- 
drans crlt : nam  dimidium  arcus  EDceffet  men- 
fura anguli  f qualis  ad  centrum,  Bcdimidiuin  ar- 
cus ca  elfct  anguli  ad  centrum  menfura  «qualis 
reliquo  angulo  apud  d . Ideoque  fimul  angulus 

cae,  & cda  zquant  angulum  quadrantis  . Nem- 
pe re&um.&CDA  eft  compIemcntutmaltenusCAB. 

Sed  huius  quoque  anguli  cae  ell  complcmcn- 
jum  angulus  n redilineus . Quoniam  angulus 
mea  redus  cft  cx  iiypoihefi  in  triangulo  sae  . 
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Ergo  reliqui  arvali  erunt  «quales  vni  rc&o,  cum 
omnes  trianguli  anguli  ex  propof.17.  lib.  i . Elem, 
tantum  duobus  re&is  squales  fine : Quare  ciui- 
dem  anguli  cae  erit  angulus  N complementum. vt 
cda.  Ergo  erit  squalis  angulo  cda.  Quonia  sero 
angulus  cad  in  triangulo  cad  defcruit  etiam  tri- 
angulo nac  , Ce  angulus  N oftcofus  cft  arqualis  an- 
gulo CDa;  reliquus  quoque  aco  erit  squalis  reli- 
quo kga  ex  17.  lib.i.  Cor.*. 


Idem  autem  argumentum  contexes  de  quibuf- 
cumque alijs  angulis  . Quare  fc&io  plani  ftereo- 
graphi  erit  fubcontraria : vnde  mngk  circulus 
erir.  ^ 

Probatur  fecunda  pars . Quoniaqi  fubcontraria 
fefiione  circuli  non  fc  interfecant  per  centra  ex 
Coroll.  propof.i.Trad  »5*  nempe  eorum  fc&io 
per  centra  vtriufque  non  tranfic . Vnde  linea  ab 
*tranfien$  per  centrum  1 non  tranfibit  per  cen- 
trum circuli  proic&i  nmgk  • 

probl  n.  PROPOS.  X. 

Circulum  obliquum  in  planum  ftereogra- 
pbice  proijcere , polofquc  eius  y O* 
centrum  ajftgnare  • 

INoenienda  pritis  eft  pars  circuli  centro  a remo- 
riffima»  parfque  propinquiffima,  fi  no;i  fit  co- 
gnita . Id  verb  fiet  ducendo  per  panda  c,  k d po- 
los circuli  dati  circulum  maximum  cabde.  Namq; 
ex  prop.ax.  j.  partis  fphyr.  is  circulus  arcum  ba 
habebit,  qui  inter  omnes,  qui  ad  circumferentiam 
obliqui  circuli  F&cDduci  poliunt  breuifiimus  cr ic» 
& ac  e ,qui  erit  maximus,  k deflignabit  diftantiam 
maximam  inE»k  minimam  in  » a centro  pro» 
jcd  on  s a. 

T ranfeant  itaque  per  inuenta  punfta  e»  & • li- 
ne* proie&rices  ab,  k ab,  k dabunt  u»  k 1 pun* 
Au  per  qu*  circulus  proiedus  debet  incedere»  k 
eius  diametrum  hi  . 


Secundo.  Bifariam  diuidatur  hi  , k centrum 
in  p circuli  proic&i  obtinebimus  . 

Tertio.  Tranfcaat  proie&rices  per  polos  c» 


k n,k  polos  in  plano  proledos  eofcqnemnr  M.k 
N.  Itaq;  frorfim  ci  culus  OQ^fpfius  fphfrz  deferi. 
batur  jSeperemm  in^mm  ^Medione  hic  circulat 
prelupponitur  ;cum  fit  frdio  ipfius  fph*r*»cum 
plano  ft ereographo , eo  quia  planum  ftercogra- 
pbum  ex  definitione  fecet  fpherira  bifariam.  Sit* 
que  1 n z m;  jfiumiturq;  ditiatia  o H»k  fit  I j.dc* 
inde  dicantia  ph  , k Iit  f 2,  centro  itaque  % in- 
teruatyo  a $ -icfi  r.bftur  Circulus  $ 5 ; exitque  cir- 
culus proic&js  . Deinde OM  abiin7,kdiftan* 
tia  NHlk  transferatur  ab  y in  5.  cruncquepoli  7. 
k 6.  circuli  proicd:  $*.  vt  rides  in  iig.pr.fx.h. 

* Poteft  cuam  reperiri  centrum  circuli  Inde- 
prndenter  a lineis  ah,&  ai  circuli  proicdricibus 
fi  fiat  angulus  trianguli  eax  ad  a alteri  angulo 
trianguli  laP  ducendo  a»* -ad  a, aqualis.  Nam 
Perit  centrum  circuli;  Quia  enim  angulus  E tri- 
anguli aek  arqualis  eft  angulo  ad  a eiufdcm 
trianguli  ob  zqualitarem  hrerum  ek»  k Ka,  kcft 
etiam  «qualis  angulo  1 , quod  fit  fedio  fubalterna, 
vt  pr.  a.  k 9.  h fi  fiat  alius  angulus  iap  ad  a» 
erunt  duo  anguli  quoque  «quales  i , k a in  trian- 
gulo api  • Quare  etiam  latera  fubtenfj  erunt  *- 
quilia  ap,  k n . 

Sed  ob  fimilitndinem  triangulorum  fubcontra* 
riorum  etiam  triangulum  akb  ell  limile  triangulo 
ahp  . Siquidem  angulus  apud  B.tmnguii  i a b cft 
arqualis  angulo  apud  H trianguli'  fub alterni  jhaI» 
ex  ».  vel  9.H.  angulus  verb  kab  addito  communi 
pax  vtrifque  «qualibus  hak,  k PaI  angulis  cft  «• 
qualis  angulo  haP  : fed  triangulum  aRb  cft  Ifp* 
fccllum  ob  radios  «quales  ; ergo  etiam  tale  erit 
triangulam  aph  . Vndccrus  Ap  erit  «quale  cruri 
PH,k  cruri  pi,  vt  fupraoth  nfumeti » Ii*  itaque 
portiones  erunt  » «quales  Hp , k i P , ui coque  p 
centrum  erit.  - — -r  - 

* Idem  quoque  confcqui  poreris,  fi  diuifa bifa- 
riam AI  in  L ducas  pcrpcndiculartn.  cp.quf  fecet 
planum  ficreogranhum  in  p,  yt  patet  ob  api  pqai- 
crurum  triangulum . 

PROBL.  Ili.  PROPOS.  XI. 

' A 

Partes  circuli  obliqui  in  planum  'Stereogra» 
pbum  ptoijcere . 

> / Vitis  modis  hoc  Problema  poteft  in  opns 
IVI  deduci  nos  quatuor  fce!tgrmuS,ad  quos  alij 
feri  reducuntur:  Primus  ope  polorum,  Secundus 
ope  fecamium : Tertius  o£e  chordarum:  Quartos 
ope  fmuum  . 

THEOR.  VI.  PROPOS.' XlL 

Qu*  J centra  poli  circuli  prottBi  dtfcedtt, 
6"  per  partem  aliquam  circuli  J cilionis 
/plura  tranft, ea  in  pariem  protectam 
circuli  protecti  tnud.t . 

Sit  fedio  fpticr;  e rcM,Sr  circulus  proIcHu,  ec- 
|D . Polufque  In  eo  proicdus  n . rDico  quod 
cn  tranfiens  per  e»  parcem  circuli  feflionis  fphp. 
ry  fquaie  parti  h v circuli  obliqui  hvi  proiciendi 
cadit  in  tdempun&um  c,ac  linea  proiedrix  ac. 
Jam  oftefum  eft  tr.a J.pr,i6.p.;.  circulfi  mino» 

rem 
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quz  fece t circulum  obliquum  (d  hv,  Sr  extenda- 
tur in  Bcjhec  imprimet  fedtonem  ac,  qu«  erie 
chorda  fubtendens  arcum  exprim£tem  arcum  h V, 
vtpote,  qubd  proiedricibus  ba,  & ac  per  excrema 
arcus  primitiui  h,  flrv  tranfeuntibus  determine- 
\ tur,  itaque  planum  circuli  obliqui  hvi,  8c  hv  fe- 
dio  eius  extendatur , done  occurrat  cu  plano  a*c 
\ plano  orthog rapho  . Sedioque  m io  eius  cum  plano 
\ primltiql  circuli  mVi  occurret  tandem  , cum  an- 

\ gulus  ohv  no  (it  redus  fedioni  a x ficubi  V.g.ln  * 

*.  Et  etiam  fedioCBob  angulum  acutum  hbc  co- 
c urcet  cum  hic  j cum  ergo  concurfus  ifte  (it  dani 
lac.flt  etiajplani  primitiui  h VIj  atq;  infuper  plani 
orthographi  iKG,ergo  erit  aliquod  puoduta  fe- 
dionis  kM;  qu«  erat  plani  orthographi,  8c  primi- 
tiui . Sed  etiam  eft  plani  proiedoris  bak;  erit  igi- 
tur pundum  t in  quod  orthographum,  6c  primi- 
tiuum \ proiedorium  concurrent  • Ve-  / 
rdm etiam  ef  fubtenfa  arcui  ep  zquali  arcui  HV 
concurret  in  k . Ergo  «quo  pado.xc  linea  fecan* 
uv  monftrabit  pundum  k . Quod  aute  ef  in  pun- 
dum x concurrat  j patet ; quia  angulus  ad<^.  tum 
trianguli  hqjc,  tum  trianguli  eqk  redi  1’unt: 
anguli  autem  ad  e,  & h funt  «quales ; quia  Jnfunt 
perlpherijs  circuloruln  «qualibus  Ft  a , & Vit. 
Ergo  triangula  ^qualia,  8c  crus  kq,  eiufdem  lon- 
gitudinis, 8c  Ideo  e p bafis  concurret  ad  pundum 
k . Vnde,  cQm  ef  fecans  circulum  fphzrar,  ic  ab- 
fcinJcns  arcum  «qualem  arcui  hv  obliqui  HVI» 
indicet  idem  pundum  x,  in  quo  debet  concurrere 
*c  fubtendens  eiufdem  hv  proieduram, poteri- 
mus eius  vice  vti  ad inuenleriidutn  pundum  k; 

Sit  itaque  circulus  fphzrz  1,  a,  & pars  in  eo  al 
p comprehendens  ex  af  partibus , in  quibus  di* 
uifus  eft  earum  J-.  Ducatur  1 p per  p vique  ad  Io* 
cerfedionem  m n produdam  in  u : Si  igitur  5 « 
ducatur  jhfc  fubtendet  arcum  1 9 q»qui  raprefentat 
arcum  s p f qualem  circuli  inclinati  ex  pr$c.  arcui 
fundamento.  Sic  duda  x b (ignabit  pundum  c,per 
quod  j d duda  determinabit  arcum  ; d proiedu  . 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XIV. 

A puhtto,  i»  quod  parallela  plano  proij- 
cicndo  i punBo  proieBionis  cadit  reda 
per  finus  extremum  circuli  feBioms  du - 
B* , dat  in  proieBo  circulo  partes  proiea 


»rm*v»tranfcuA«m  ptr  potum  foptrum  circuli 
fedionis  fphf  rf  a,  fle  alium  polii  ^ circuli  obliqui, 
mvi,&fedione  al  prolcientem  polum  a in  m, 
detruncare  ab  vtroque  circumferent*  ^quales  hv, 
& Ep:fi  ergo  fuperficies  huiqs  circuli  extendantur 
vfque  ad  c,  & fit  anc  fuperq;  ei  i pundo  a centro 
proiedionis  fimul , polufque  circuli  fedionis  Eia 
extendatur  linea  proiedrix  reda  tranfien»  per  v 
perucniet  in  c,&  fecabit  NC.qux  cft  fedio  eiufdem 
fuperficiei  extenfe  circuli  a vl  cu  plano  bd  proie- 
do ; pars  ergo  bc  , qup  i Unca  proicdrice  tran- 
feunte  per  V decernitur,  illa  etiam  determinatur 
per  cn,  quz  tranfit per  F,  8e  truncat  parrem  ef,  d 
circulo  fedionis  «qualem  parti  h V circuli  obliqui 
prokiendi , 


Dato  itaque  circulo  fed!onI%2 1*8?  dreulo 
proledo  j y , 8e  cognita  parte  circuli,  qu*  V.  g. 
fit  duodecima  circuli  proiclendi,  dato  quoque  po-, 
Io  6 . Ducatur  i polo  6.  per  8.  fextam  partem  re- 
da 5, 8.  Et  hzc  terminabit  f p partem  duodeci- 
mam circuli  primitiui  exprimentem.  • 

THEOR  Vili  PROP.  XIII. 

Unca  in  circulo  feflionis  d diametri  extrt - 
pio  perpendiculari  feftionis  du£U  ad  f> 
Bionem  per  datam  partem  datinfeBio- 
ne  pundum , per  quod  > O"  extremum 
diametri  eiufdeui  proicBi  alia  duB*  pate 
tem  d prima  obfctjam  exprimit . 

SEeundi  modi  fundamentum  boe  eft  i“  e»d«m 
fig,  <]■(  fupttiori  modo . Sit  fopetficio  MC» 


FVndamentum  tertlj  mod!  cft.lijln  obliquo  cir- 
culo duSofino  IV,  & proic&rice  ac, 

tnnfeatpct  l.  p«r  hu  duu  iioeu  agKui  pifc 


nam  citi*,  quod  fc«t  planum  ottkogr.phnm 
. Uma  IbIioc» 


' 4tf 

■ tinca  cvi  I in  «juehoe  planam  ineiJtt  in  pia- 
ram ai  linea  cxprcfliim,  parallelum  plano  circuli 
proiclemii  eis,  h tonf«j«ntef  incidet  in  pun- 
' Siquidem  fi  planum  u ponatur  paralle- 

lam pbno  circuli  pelnutloi  KU,  etiam  feflionea 
piam  caa  eruor  parallele  ez  prop.if.Tra6.as.de 
interfeci,  cumque  i V fit  parallela  ez  etiam  eidem 
erit  parallela  an  a 

Si  autem  fit  arem  PXvqaalls  arcui  zi,  etiam  fi- 
am zv  A rv pqnaliu refiduoru  ia,esernnt  fuga- 
tu,fe  ideo  Idem  finua  rerfua  vs  erit : qnare  finnf 
rerfqf  3v  circuli  fedlonia  rxs  exhibebit  pundum 
idem  er,  per  quod  tranfit  ac . 

Sit  trgo.n  prida,  elrculua  fefiionla  t s,8r  pro- 
ledua  j 5,  «r  e pundum  o,  quod  parallela  plano 
protelando  oa.rt  in  6g.  prop.10  h.  i centro  prole- 
diotlia  a dednda  In  pTaafi  Imprimit , te  ducatur  i 
parte  f;  circuli  fedionla  ad  diametri!  m n norma- 
lia, que  cadet  in  I . Ab  c Itaq:  pando  per  I ducatui 
eg^thne  determinabit  arcu  f g, te  reprefentante 
arcu  f v,a  arefi  i r rtpreaftate  cfidi  f 1 ad  ei  par- 
tam, qua  putea  funt  minor cx  in  circulo  proicdo. 

THEOR.  IX.  P!}OPOS.  XV. 

Si  per  punRj  proirflo  primigeni]  circuli , 
quibus  chordd  dumetrum  fecant  per. 
pendiculores  ducuntur,,  hd  i circulo 
protcRo  pirtei  ab/c  indent  prtitRos, 
erunt  que  chordd  proieRd . 

Vartl  modi  fundamentum  eft  . Ia  figur* 
vZ  pf.14.  Ducatur  in  circulo  proicicndo 
•horda  ie  perpendicularis  diametro  ; nxc  fecabit 
diametrum  in  T.  Tranfeat  ergo  fiipcrficies,  feu 
fio  f*  ua,  & ca  ,8f  eam  proiciaot  in  cs  : Sed  io  c» 
terminabit  in  pundac,  8t  s,  in  qua  lineat  prote- 
drlces  ?rcuu  kl,8r  xo terminant, ideo  c»  eofdem 
•reus  10  circulo  proicdo  deflignabit,  tranfibitque 
per  pundum  d,  quod  cum  fupcrficies  iac  tran- 
seat per  t erit  pundum  t proicdu,eritque  ortho- 
prnal is  diametro  »2.  firut  io  orthogcnalis  eft* 
ipfi  diametro  ex  circuli  primitiui,  cdm  tota  fuper- 

ficiet  ce  a fit  ci  diametro,  & plano  circuli  PKAor- 
thogonalis . 

Si  itaque  cx  propof.».b.  punda  quibus  chorde 
diametrum  primitiui  circuli  fecant , prolciantur, 
cum  ipfo  cirtulo,  fir  fit  Illorum  aliquod  pundum 
t , docatnrque  t g j h$ c fignabit  arcum  f g cir- 
culi  proicdi  exprimentem  arcu  circuli  primitiui* 

’ THEOR.  X.  PROPOS.  XVL 

Partes  proietti  circuli  > quo  propinquiores 
perpendiculari  k centro  proiccUonis 
prouenienti , eo  minores  Junt . 

•Qlnt  iuxta  fecundum  modum  partes  In  circulo 
W proie  dz  abod  , quz  in  circulo  originario, 
fcu  etiam  fedionis,  cum  in  vtioquc  , et  oftenfura 
eft  , squalitate  cohfentiant,  fint  iv,  ro,  co,  hc 
omnes  inuiccm  (quales  • Dico , quod  i Ac  panes 
• inoieem  equales  proic&z,  efficiuntur  inuiccm  in 
(quales, «r  quod  minor  eft  illa,quc  pando  V,quod 
| mprimit  perpendicularis  V propius  secedit . 
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Probatur , Duda  pundata  nr  parallela  tpfi  Loi 
mafor  eft  proportio  oh  ad  hv,  quam  kh  ad  hv  (?t 
dicam.)  quare  etiam  eft  maior, qui  m oi  ad  LV,cum 
<h|  pundata  fit  pa- 
rallela, ipfi  lo,  at 
ideo  eadem  fit 
proportio  hi  ad 
HV,qu(  lo  adLV: 
fed  proportio  os 
ad  sv  eft  eadem, 
que  o l , ad  I V ob 
angulos  zqualts 
ad  h cx  prop.  $. 
TO.  6.  Elcfn.  Er- 
go maior  eric  pro 
portio  oi  ad  iv  ;qu3m  OL  ad  lv  . Vnde,  «cex 
propof.6.  Trad.  19  maior  erit  angulus  oit  »quim 
I IV,  & ficoftcndes  dp  alija  • 

Quod  autem  ao  habeat  maiorem  rationem  ad 
«v»  quina  hk  ad  hv  ipfam  patet  es  8.  Itb.f.  Nam 
•ft  maior  aoob  angulum  maiorem  externum  hio» 
quem  fubtendit,  quam  hk*  quz  fubtendit  angu- 
lum internum  mijiorem  hVk  miaor  eft  autem  an- 
gulus internus  externo  cx  pr.17.C0r.!.  i.i.Elcm* 

COROLL  A RIVM  I. 

Hinc  eft  rxunifeftum  partes  circuli,  quae  Ia 
maxima  medietate  fune  ldc  c(Te  maiores 
partibus  primitiui  circuli : ficuc  totus  arcus  eft 
maior,  at  vero,  quae  funt  in  altera  medietate  mi- 
nores illta, que  m circulo  primiduo  funt;  quia 
* etiam  totus  ille  arcus  eft  minor , Sfcu.T."  tot  fiat 
partes  in  medietate  proiecta , quar  minor  eft  me- 
dietate primitiui,  quo*  funt  in  ipfa,kar  meJiccate 
oecefiarib  erunt  omnes  minorcs,&  hoc  fulficiat  ad 
rem  per  fe  claram  confirma  nuam,  licet  aiioquio 
non  prorfua  ratio  cooumcac . 

CORqLLARIVM  II. 

E Lklea  quoque, illum  efle  majorem  radium  in 
circulo  proicdo  , qui  per  vtraque*  ceorra 
# tranfit , tum  circuf  priomiui,  tum  circuli  proie* 
di, reliquos  ver6  cfle  maiores»  qui  propinquiores 
funt  centro  circuli  proied i . Katlo  eft,  quia  ra- 
di) ducuntur  a centro  proiedo,  qui  non  coincidit 
cum  centro  circuli  proiedl»  vt  docuimus . Vnde 
cum  hoc  pundum  fitexcra  centrum,eueoit,  vt  do- 
cet  Euc.  iib.j.  Jjilem.  propof.15.  maximum  efle, 
qui  per  centrum  tranUt,  reliquos  vtro  co  cfif 
maiores,  qud  centro  propinquiores  . 

r EXPENSIO  11L 

De  proicRurd  fuperjicici  cuiuslibet  indepeu- 
■ denter  d Jphxra . 

P Artes  alicuius  linee  proledz  eam  proportio- 
nem muficam  dicunt,  quam  oftendimua  pro- 
pof.?.  8e  itaproiciuntur , vt  prop.  i.  CorolJ.  h. 
Pcflunt  autem  linez  proiedz  efle  maiores  primi- 
geni)!, fcu  minores  prout  intercipitur  piauum,ui 
quo  funt  inter  pundum  pcpiedioma,  Asianum, 
proiedionem  recipiens  V,  g.  in  fig.  prop.  j.  T* 
eft  miaor,  quam  »c,  quia  linea  tf  proieda  inter 
primigeniam  t»  , Oc  pundum  a interponitur  , as 
proiefte  «uior  , quam  M primigenia , qiud 
k*€ 


D E ST  E REO 

h?c  interponitor  inter  Np,  & a * Srquar  Jicuncur 
de  lineis  eadem  intelligenda  fune  quoque  de  fu- 
pe.  ficicbus  , vnde  duplex  genus  proiedionis  po* 
teft  dcduci,alterum  dicetur  rectum , cum  inter* 
ponitur  planui  in  quod  fic  proiedio  inter  planum 
originarium»  &*  proiedionis  eentruiujalterum  »«*- 
uerfum,  cum  planam  originarium  interponitur 
inter  centrum  proicd  ion  is»  & planum  proiedio- 
nem  recipiens . *.*  > :•  i 

* THEOR.  I.  PRO  1J.  Wi. 

Omnes  lfpt4,  ejtt* funt  petpcnikuUres plano 
Stereographo  ; feu  tn  proiefitone  refla , 
earfiktvmrfa  ptaitfia  in  punclum  collinunt 
, e w ifUno  origmana  nrjue  remotum,  ac  cen- 
trum protcclionts,:hnc.t  vera  ptralleLe 
plano  Stercopraplto  in  Parallelas  oripi- 
tiitio  tranfeunt . 

. MtO  ) t t , 

PR?fupponcnuom  eA  planum  Stereographum* 
ideft  proicdtonetu  recipiens  effe  plano  ori- 
ginarioex  i niti  tuto  hominum  redangulum,ideo- 
que  etiam  id  prxfuppouimus. 

itaque  fit  pundum,  feu  centrum  proicdionis 
c fit  planum  originarium  stvm,  In  quo  fciliccc  elt 
figura  prpicicndj  lunv  . Planum  recipiens  pro* 
iedionemfic  qhr,  cui  perpendicularis  linea  prol- 
' cienda  vn  Drco  primd,  quod  ifta  linea  *v  pro- 
ieda  imprimit  lineam  zh  , quz  in  pundum  r 
produda  terminat, quod  pundum  arqui  remotum 
eft  d ftercographo  plano  HRQ  > In  quod  fit  ,piedio 
eadem  diftantia  perpendiculari»  qua  remouetur 
pundum  c centrum  proiedioQis  • 


CUPHTA. 

angulo»  cts»  «eq*Kpj»lci  'oh(inr»icr 
S«d  etiam  crclrj  Ts.df  zq/une*quilia  : SlquMtnt 
li««  rz  le  sqoiriMela;  funr,»rr>ote  oftenO  nor-' 
milc«  feftioni  q J,  tdeoqse  ex},.  tlb  f.  Elemf 
zquabuntur  inuirem  crur»  parallela  qz,  Se  st  . 
Cum  ergo  in  triangulis  Jequiangulis  ce  4.  ffb-65 
fit  Si  ad  sc.vr  q*  ad  q«,Sr  n 8r  qz  fint  rquilci.se,; 
&«R  nquabuotur  n i>  l.j.Qutmobrem  fc«W  »*> 
plani  pr «cientis  cmv  terminabit  in  • , quod  ha-' 
bes  eandem  deuacioncm  i plano  primigenio  SV', 
* pundum  c uienfti  ratam  per  Ktjas  cs,  «r  tiqjej 
qualci,  «t  normalearhoe  autem  pundum  u voca  - 
hitur  ccntrnm  protectum.  * * 1 

Probatur  fecunda  para,  qutr  cft.qtiM  linel>|Sa- 
allel*  plano  (icreogripbo  , vt  eft  ln  in  parata 
Iclat  plano  primigenio  5t»m  tranfeant . Quanti 
enim  linea^icienda  Ltc.eel  mv  eft  parallela  piante 
MRq_erlt etiam  parallela cbmunl  planoru  feftioni 
ex  4.  traS.aa.  Coroll  j.quz  eft  qz,  etlmque  qy 
fit  perpeod  cularis  plauoscqa  perpendiculari  plaa 
nia  era  , 8r  qa-n,etnni  ipfa  eidem  nlano  normalis 
eripi  Meo plaau hic  per  illam doflu  e»  ir.traft. 
»»,  plano  c«a.qrdtsd  reftot  angulosi  quare,» 
norma  communis  fecbo  ih  tijem  pii  no  ex  Id  ti. 
at-  ad  re&Oi  angulos  erit  : Proptcreaque  hi  , Se 
qzcx  7.  tra&ia.  erunt  parallela;  ideaque,  Se 
plano  STVM  parallela  erit  . 

PROBt.  t PRbi>OS.  xVii. 

.«  r > • f a % • - a . ‘ J?  "|  • 

» • Superficiem  rettan gulam  proucere.  * 

pOtcft  hate  fuperficies  proicienda  obtinere  ali— 
L quod  latos  parallelum  pia  no,  in  quo  facienda» 
«ft  proiudioj  vel  nullum  parallelum.  • ••  •■  M.r. 


Probatur  . Nam  quia  nv  ex  thefi  eft  normalia 
nlano  ftercographo.HRQ.;  erit  etiam  normalis  eiaa 
(e&iom  qz  t & fi  plano  ftcrcographo  imoducatur 
planum  cst  parallelum  per  centrum  c ; erit  quo- 
que NV  perpendicularis  eius  fcdionirS.  Quare 
fi  ioteliigatur  fupcaficies  proiciens  n*C  extenf* 
yfquc  ad  T ,•  ita  vt  fint  eius  fediones  ct  , 8e  RZ, 
erit  quoque  prpdida  rNv  fedio  fuperficiei  proic- 
dkrlcu  perpendiculari*  fcdionibus  Rz»6rcT»vt* 
pote  planis  cts,  8t  rzq.  i)fdem  exiftentibus  e* 
dcf.a.  trad  i».  Quare  cts,  & 2bj«  erunt  anguli 
inclinationis  planorum  ex  prop.4.Cor  a.trad.M- 
& ideo  anguli  arquales  «X  prop.  18.  erad.  a».  ? 

T ranfeat  ergo  per  c planucsM  normale  vtriqfi 
plano  cts,  fir  stvm  ; Scdioocs  itaque  cs,8r  st  re- 
dum  angulu  continebunt  . Quonia  ex  1 6.  trad. 
ax.  fedio  st  duorum  planorum Cts,&  tVmS  erit 
adredos agulos,plano  csm,&  ideofedioni  cii& 
sqcx  def  x.  tr.n».  in  plano  csm  cxiftentl . Sed  qz 
eft  parallela  line?  st  ex  cfted.  ergo  etiam  perpo»- 
dUularis  plano  csm  ex  S.trad.za.  Srideo  fedtoni 
SQ^.Bf  RQe*def.».trad.M.  Sunt  ergo equiaogtal» 
triangula  cts,  8c  Q|lz,  vtpote,  quod  fint  redan* 


Sit  ergo  primas^ a fns, in  qbofirpiraHelogram-  ’ 
mo  Atcbproiciendttm  . Determinetur  centrum 
protedionis  s,  8e  eentrom  proiedtim  t < ad  9* 
centrum  proiedum  >b  h,  Kr  r.  extremis  lineat  ch  » 
qu*  intercipitur  luter  later* projeienda  ab,  Seco 
ducantur  redx . Afiumpt.i  autem  diftantia  hd 
transferatur  ab  u in  L,  k Jucatyr  F L » qur  fecabit 
m lfip.  Duceturque  parallela  px  fedioni  ne  • 
Rurfus  aflumpta  diftantia  nc  transferatur  ab  B in 
M,&  ducatur  fN(qu*  fccabit  tt£  in  i . Itaque  fi 
per  t ducatur  parallela  l vTedioni  hg,IIIs  claudet 
rcdangulum  pivx  iam  proiedum* 

• Id  autem  oftcndetur.nam  pofito.quoHc.  fit 
dioplaonru  primlgcnij,^orthograpKi»quslis  i<% 
fig.  i pnrcedi  eft  z<^.  Ducentur  perpendiculares 
PT»fif  SM,Rr  mt  erit  diftantia  duoru  planoru, qu?  in 
fig.  prxccd.  propof.  (unt  qlz»  8r  scr  V.  g erunt 
1 i ne*  cSffrRQ^i  centris  primigenio  c,&  proie- 
do  %.  defcend entes . Igitur  mo  erit  interuallum 
diftantia* , qui  linea  proicienda  diftat  a linea  fe- 
dionis  V .g.  in  prrced.  fig.  f.  interuallum  qm  . 
V ndc  fictxi  ibi  i eft  pundum  m proiedum» iic  hic  ’ 
Mmm  a v erit 


4*0  TRACTA 

% erit  puiiAC  proleAum.  Sed  1 pundfi  ex  pr.i®. 
pjr.Mri&.id.diftjt  eodem  inceru.il Io,  ac  x i li- 
nea HC  : quia  triangula  mi w,  8r  MlO  ob  bafes  «- 
quales  hn.mo  eandem  altitudinem poffident.  Ergo 
do&a  parallela  per  I habebit  eandeip  diflantura» 
ac  per  jl  ab  m«  » linea  fe&ionis  planorum 
primigeni  j,  Bc  ortfiographi . Ergo  i v erit  c*  Ii  - 
•ea  proje&a.cum  rt  oftendmvis  debeat  riTe  paral- 
lela line#  fe&ioni s ho  . Sic  dicat  de  linea  Xx.quf 
erit  Tinca  pa  prpic&a  . Latera  rerb  dc.  Bc  ai  ei  - 
primentur  per  lineat  H , Bc  xv : quia  tendunt  ad 
centrum  ■ protedum,  rt  oftenfum  eft  prxccdenti 
propof  part  i. 

bt  cero  fit  data  fuperfieles  abcd  irregalaris,*xel 
•alium  latus  habens  ft&ionicH  parallelum  per  4 
ducatur  latas  parallelum  Bcperx  latus  at  , 8t 
normale  tc  per  c.  Item  fcdioni  perpendicularia 
latera  r*  per  b,  Bc  Stiper  p,  Bc  parallelas  mb,&  om 
ab  ?no  quoque  angulo,  quas  omnes  parallelas  8c 
norroalcsproicics.normales, quidem  In  01, Bc  TE, 
8t  cft. tendentes  ad  centrfi;  parallelas  rcr6  in  j 4, 
Bc  7 o Bc  1 6t  Bc  an. Bc  pun&a  t ,z,  Bc  1 ,0,  Bc  cpt, 
reprefentabunt  interfeftioaes  p,  a,  i,  c,  in  qui- 
bus etiam  anguli  figurx  a acp  terminant  in  fuit 
dcfculTationibus . Igitur  per  punda  xozi  red* 
dudx  facient  xoiz  planum  proic&uo , cuius 
primigenium  eft  Apcp. 

COROLLA  RIVM. 

•fjX  fopradIAU  adifcespropof.l.traft.id  p $, 
JD  quod  ft  NO,  Bc  oz  fint  xquales  A 6e  fuccef- 
fiue, etiam  diftantie  , Bc  interualla  proieda  futura 
«fle  harmonice  proportionalia  ,*  nempe  ix  «(Te  ad 
•s , vt  ad  u$  dilfcrentip , Bc  et  propof  J.  eiuf- 
dem  Ii  no  erit  pars  aliqua  V.g.  -f  li°«S  *r  linet 
■e  erit  -J-  re  ~ b*  -j-»  Bc  cft.  in  infinitum  • Vn- 
dc  altitudines  fuperficicru  erunt  p.x  adi.s,re'-~  r 
-j  fibl  inuiccm,&  ftc  confequenter . Et  quidem 
|i  inftitutam  meum  non  cflet  me  continere  ia  ! 
pnnclpijs  rerum  A doftriaaium;hanc  quidem  mi*  ! 


labilem  prpgrcfl&onemprofpediux  praxlba»  fu* 
bigerem,  Bc  quam  bene  fccnicls  defrruiat  ofteo- 
derem:  fcd  id  cft  alius  voluminis, fi  Deus  dederit, 

THEQR.  II.  PROPOS.  XVIII.  * * 

^ ’QA , J 

Omnis  circulus,  fiu  Ellipis  prticHa  in  pl *. 
num,  nec  purjletum,  ntc  fubion* 
trmum  u>  transformatur . 

YjRobatur.Eft  fcftioconl  i ftcrcograpbo  plano 
X «I  angulo»  rcdlos  jbafi  coni  lofifteoii , kn 
ruam  ad  qutmrumquc  angulum  . ScJ  omnis  fe- 
Aioconi  Ellipfiacft.fi  planum  noo  fit  parallelum 
bafi.  »rl  fubconvarium.rt  fupra oftcndmma,«rga 
«Um  hoc  Icftio  ftcreographa  Ellipfit  «it  ■,  Quod 
autem  citculu.  proic6us  , »el  Ellipfit  fit  fefti» 
coni , ideft  fiat  In  plano  conum  lecaote  « Po- 
tet a definitione  ftcccogr.pl) ia  Mu  i fupmfici. 
Coni  c.  planum  primigenium  ambient. , 


T V S XXVI.  w 

COROLLARI VM  */-- 

• i * • l|i|;  | * • „,i  t , . . K'  • 

Hfnc  patet ceotrum  Ellipfit  proM*  Bon  ha- 
bere idem  centrum  cum  centro  circuli,  vel 
Ellipfts  primigenie  t ntfi  accidat,  quod  fit  paralle- 
lum planum  fterrognplmm  plano  proicicndo.  ?t 
conflat  ex  Coroll.  1 . propof.  t.  trsd.  prfred.  Nec 
vnquam  circulum  reprr  fcnrare.etiamfscirculus  fit 
primigenius,  mfi  fit,  autplauum  pfoicdioniapa- 
raliclum  ipfi,  aut  iubcontrarium , 

PROBC.  II.  PROPOS.  XIX.  '• 

Quimcumt/uc  ftu  Circulum  , feu  Elhpfi m 
pluno  Stcnoprtphu  tr*nfcrtbtrc,to>ump 
pdrtes  repTefntat . 

CVm  circuloc . feu  Ellipfit  proicAa,  Ellipfit 
fit , poreft  eodem  modo  defcrlbi  qud  lupe, 
dieimut  Ellipfcs  dcfcnbi  poiTein  tratft.l.  Conic, 
Eapenf.l  J.  ar  propol.  K.  tcf.  Smo.  hialua  , <p>. 
verb  repofeuntur  ad  deferiptionem  ce  cognitione 
coni  ftereogr»obi,  Ar  conua  jpfe  a diftantie  data  4 
plano.  In  qua  fig.  primigeni,  reperttor,  faciM ob- 
tinetur, Br  a dato,  aut  aee,  ant  diametro  alnpao  ip- 
fiu.  primigeni*  figurg. Sed  libet  bicmodomotdi- 
narium  oftendere,  quo  rt.Kurvrjticea.  * ■ , 
i'  r:prjjXA 


• Sit  conu»  aic,  fir  fcftlo  eius  qugenmque  ,t. 
qnx  producatur  rfque  ad  eandem  altitudinem  co- 
ni a. c in  D : Sit  eerb  frmibafis  coni  icmicircultt, 
wc,  in  quo  ^piion  rt  ,tr  «, , quttnmpumft, 
.irrima  funi  reprimenda  in  Eilipfi.cuiuiaaii.i. 
Ducatur  ab  a,  * ai  anpHcationom  punAi»  ad  Ver- 
ticem  alute,  At,*  abi,* per  t.ft  *,  quibua  pu0* 
Sia  diametrum  m fecant,  ducantur  parallele  on, 
Itcn  «fqueadcntnmiwguli  conici  peroeia  ac, 
*abi  mcnfurctur  veri  m femldi*m«er  (n 
pet  t,  * p ducatur  tn,  qu*  teanijbir per .,*  ad, 
‘lu*  iranfibit|me  N ob  triangula tio  ,*  at.,  * 
ucfquai* altitudini. e»  propof.’ to.  tradat,  td. 
part».  Namcooucnicntln  u,*.,per  quetran- 
ficoil.  PoftcamenfurataQizqnall  pm  alteri  ap- 
piicatx,  ducatur  ad  n Ime»  <y>,  qu*  In  n.  fcectON 
productam  m v . Et  dicont , *oe  cfle  aoplica- 
|n  Ellipfi.cuiiu  diameter,  feu  mi.  ia  . . 

Probatur  io  triangulo  ce».  Ita  elice  ad  io,  n 
(1  ad  Ll  . in  triangulo  autem  lea  Ita  cft  euad 
Ht^ee  At  *1  AI:  quare  poterimus  componet,  pro- 
porta ooci,&  rettangula  canftuuereproportiona- 
fi*rt  ridet  in  hoc  (pecuniae. 

' Mfibbup  ,a>oqt*,t»o  >1  ,atr  »l  gi 
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Sed  rx * fe  en  reAangulum  ed  cqnale  quadra- 
«o  applicat*  diametro  a punAo  x feilicet  E*  ficut 
OL.fe  ik  reAaogulu  applicatf  diametro  no  ad  an - 
gnlos  reAos.qu*  eA  LTjergo,vt  EE,fe  I* 
gulam  ad  reAangulum  it.fe  lb  . Sic  quadratam 
es  ad  quadratum  it  t Sed  E o equator  reA*  *»,  fc 
lb  reA*  LT  . Ergo  to*  fe  it  erunt  applicst*,vt- 
pote  quod  fit  ce  quadratum  ad  quadratum  « W» 
vt  lki&  xarcAangoIgm  ad  |L,fe  lb  reAangulum 
ex  6»  tr.  »4.  Quare  remanet  oftendendum,  quod 
oh  fit  fqoalia  xs»  fe  LB  equetor  ipfi  TL  . 

Id  vcrb  ofienditur.  Nam  , vt  on  diameter  ad 
uc  diametrum*  ex  prop.44.  lib.tf.  Elem.  ita  eft 
finut  lt  ad  finum  fimilia  arcu»  ac  v . Eft 
enim  ce  Coro!/  Vprop.  4-  lib.tf.  ol  ad  lm,  vt  bm 
ad  mc  * ideo  ol  erit  quoque  ad  mediam  pro- 
portionalem Lr*rt  em  ad  Ibam  mediam  proportio- 
nalem K» . ddeoque  etiam  pemnlandoOL  erit  ad 
BM*  et  LT  ad  ■#.*  qaare  eoam  oM  eri»  ad*C»vtVB 
ad  m*.  fd  etiam  nL  fe  habet  ex  a.  Gcroil.  prop*4* 
lib.d.  ad  <*»  «qualem  ipfi  *r,vt  Vx  equili*  O»  ad 
«qualem  te  ipfi  »c  ex  conttcoAione . Ergo  lt* 
8r  L«arquale»  erunt  e*  7.I.J.  quii  «qual-bua  q.»r 
gt  mv  eandem  dicunt  proportionem  OM  * ad  ac  . 

Eodem  modo  probabis  delinea  se* quod  fit  «- 
quali»  line*  ■cjquadcrc  Kc*  fe  LR  erunt  applicat*. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  elucet  quomodo  alia ; fe  alia  punAa  po- 
terimus re  perire,  donec  tot  fint,  ou*  fu®- 
eiant  ad  re&c  trahendam  Ellipfim  vt  vide»  ib  fig. 
hic  appofica . 


Imo  ce  prop.io.TraA.itf-  de  progiwarmoniri* 
part.s.  cum  omnia  triangula  fint  eiufdem  altitudi- 
ni» V.  g-  kha  , & abd  loco  trianguli  aid  defer- 
uiet  triangulum  xh  a,  fe  locotrlanguli  lato  pote- 
rit deferuire triangulum  eno:  Vnoe  vnica diago- 
nali» en  fufliciet  ad  omnium  triangulorum  alti- 
tudinem exhibendam ; qOf  fit  eadem.ac  ea,  qu«  ia 
DM  fucceffiu*  inuenlrctur,ltaqj  pun&aD,F*B»c,v» 
8c  cet.  vfquead  m erunt  in  Ellipfi  pr*bentibua 
fucceffiuis  altitudinibu*  triangulis  EVS,  xha  »fe 
kqd.  RTE* EtZ.flr  tandem  xno,  qu«  a tltudincs 
deberent  repcrirl  in  perpendiculari  dm  . Et  idem 
fiat  luper  tn,  dnAa  Tr  i fi  placeat  aliam  Ellipfim 
delineare  ; 


COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam  facili  aliquis  quamlibet  figuram 
circulo  ioferiptam  delineabit*  vt  paret  fi 
punAa  e»  applicatarum  at  V.g.  intelli  gantur  pro 
angulis  alicuius  figur* circulo lafcriprar.fiqoidera 
etiam  applicataia  fuo  extremo  1 in  Ellipfi  angu- 
lum figur*  reAiJioe*  exprimet»  fe  fiede  alijs . A 

COROLLARIVM  III. 

v 1 

Hinc  etiam  patet:  quomodo  quelibee  figura, 
etiam  fi  non  poftit  circulo  inl'cribi(proicia. 
tur,  quia  falcem  poterunt  pluribus  circuli»  illius 
anguli  circumfcribi , quorum  punAa  extrema  I? 
proiciantur,  erunt  quidem  in  plurium  Ellipfium 
ambita  1 fed  tamen  cnniunAa  figuram  irregula- 
rem prote  Aam  referent . 

COROLLARIVM  IV. 

» 

Hinc  quoque  patet  quomodo  partes  alicuius 
circuli  proiciantur  . Nam  in  fig  Coroll-fD* 
% »1 A ac,  A cfuexprimmic  parte»  circuli « c,8c- 
< m , fe  mk , fe  pacet  ctisn»  quomodo  parcet  circu- 
li primigeni)  equales  ; in  Ellipfi  tamen  prole Aa 
cibi  vicaria  non  fint  «quale»  . 

*»•  • • ' • • t i .1; . v .i, 

PROBL.  III.  PROPOS.  XX. 
Circulum,  feu  figuram  refhhneam  in  Elii  fi- 
Jim  firoieRam  transfundere  Stereogra* 
pbii i. 

Qltque  i fte  circulus.feu  figura  proictenda  ortho- 
3 graphicd . Detur  verd  altitudo  centri  prose* 
Aioni*  mu,  fe  feri  Io  plani  Aereograpfu  fit  res  fe 
didant  ia  i perpendiculari  um  * qu*  fit  cb»  A L fit 
ponAom  h proieAum,  ided  in  quod  ab  m dcmiila 
perpendicularis  caderet  : A lingulis  punA'»  iit 
periphrria  lignatis  c*a,b,b*i>  perpenJicularca 
ducantur, »d  xa  ab  ijfque  rcA*  io  centrum  M eoo» 
ucniant  , rurfufquc  i punAis  c ; a,  b.  i*  d,  re  A* 
in  L confpircnt , deinde  duAa  fcorfim  pc  in  c i 
punAo  p lingula  interualla  cx  lineale  defumpta 
trasferantur,  vt  10  tranflatum  eftin  *“q^8c  Oo  io 
qt.  , perque  fingula  punAa  perpendiculares  ad  *c* 
ducantur,  vt  q$,  & vy  ; quarum  longitudines  a c 
fumantur  in  vtramque  partem  cx  »1  feAione,  qup 
fcilicet  correfpondent  in  ijfdem  punAis  V.  g.  CT 
applicabitur  o*>  quia  a punAo  d,  tum  nL,  turaOK 
tandem deriuant, & poflrcmo  per  extretna  punAa 
cvs^ifecer.  ducemus  flrxam  , & erit  Ellipfis,  vei 
reAa *,fe  erit  figura  reAilinca  proieAa  ia  Ellipfi 
|dfcripta . 
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Ratio  huius  operationis  cft,  quia  Pe  eft  di»- 
meter  , at  vy  , & SqJVnc  applicat*  . Ergo  per 
extrema  earum  punda  tranfibit  Ellipfis  . Quod 
vt  capias  infpice  fig.  hie  appolitim  , in  qua  circu- 
lus bafis  coni  ftereographi  ktr.  eft  k2t  V , trian- 
guli autem  per  axem  KR.T  ducatur  planum  nor* 
male  ftereographum  MiLxiitem  triangulo  per 
axem  jcut  ducatur  planum  normale  zVr  i itaque 
tk  erit  diameter  circuli  , ficut  l*t  erit  Ellipfis  / 
quia  cum  plana  mztv>&  zrv  fint  normalia  tri- 
angulo per  axem  xrt»  ctii  comunes  illoru^edio- 
nes  AV.fcoi  ad  re&os  angulos  erunt  ex  prop.id. 
trad.xx.  &r  ideo  ex  def.2*  tr.il.  fedionibus  tk, 
& ut  p vnde  ili*  icdioncs  diametri  erunt , & oi , 
aV  applicat*,  hxc 
quidem  applicata 
primigenia,  8e  ot 
applicata  proieda 
&rpunfium  o erit 
illud,  cui  applica- 
tio facienda  cft . 
Itaque  fedio  al 
plani  zVR,8rtri* 
anguli  per  axem 
KRTerit  illa,qur  decernet  altitudinem  To»ideft 
in  prec  fig.oi . Hoc  itaque  triangulum  avk  proi- 
ciatur  orthographicc , planumque  vrq.  nor- 
male plano  ktv  imprimet  feftionc  VQ^difcedcnti 
ab  vpundo,  8e  terminante  in  pundum  Q^quod 
imprimit  1.Q  fe&io  planorti  plano  ktv  normaliu 
proieftoris  tritguli  per  axem  ktr  produ- 

di  in  Q_i  Quare  fi  i O applicata  proiciatur  quoqj 
ij>fa  proicietur  in  fibi  parallelam  IT  . Siquidem 
luperficies  proledrix  eadem  ex  prop.8.  h.p.i.  ac 
fuperficies  m i lt  , quod  fit  normalis  plano  tvLq^ 
recipiens  proiedionem,faciet  fcdionem  TL  ex  t& 
Tra&.ss.  plano  ktr  normalem  , vtpote  * planis 
normalibus  i&da  x vc^,  8e  miLT  plano  rk<^.  Vn- 
de ex  7.  tr.aa.  parallel*  erunt,  Se  ideo  ex  pr.8.  h. 
par.  1 srquales.  Itaque  eum  in  triangulo  per  axem 
m fedionc  tm  obtineamus  pundum  o appli- 
cationum ad  axem  tm,  vt  in  orthographia  a v q, 
longitudines  applicatarum,  nempe  Ti,  vel  in 
pr*c  fig.  io  ,8c  er  poterimus  EUip&m  proicdam 
frljWy  - 


PROBL.  fV,  PROPOS.  XI*. 

Dato  diametro  Eli tp fis  f ronche  t 0 dtamc- 
tro  protcHo  errtuti,  vel  Ellipfis  primige- 
ni* repente  diametrum  alterum  cornua, 
gatum . 

C it  <*■«*■  duKKKr  F.ltipfia  ptoiea»  «o,8t<lu. 

<7  ">e"r  pfoitaw  <15  , & oporteac  repture 
diametro  ellipiis  alteru  co  ugatu  it.  Re&angtilo 
NVofiat  oqoalequadratum  s m 14.  lg>.,.  Deinde 
fiat,  n latui  quadrati  s ad  latus  Pn  diuiidtj  dumc- 
tri.  ita  applicata  vc  ad  aliud,  * prodibit  pl  « pro- 
pof.tj  lib.tf.  te  dlcoiri  duplam  ip  altceam  effe 
diametrum  ellipiis  conjugatam . 

s—  .. 

# ' 

O i * 

t - 

mi  - s* 

--  i~  ' •***♦  * *■ 

Probatur . Illa  cft  diameter  conittgara  , qu* 
CUm  P°tf*t  deferuire  pro  applicata  per  ccncruquo- 
que  tranfit,  vc  colligitur  ex  propof.jx.trad.**  * 
5fd  PL  talis  conditionis  cft  . Ergo  exit  diameter 
comugata , fc  , 

Probatur . Nam  vt  latos  quadrati  s sd  latus 
quadrati  xr  femidumetri,  ita  tecimas  vc  ad  t 
ideo  ex  a 6.  iib.tf.vt  quadratu  s,  ideft  rtdangolam 
«quale  nv,  6c  Vd  ad  quadratum»  feu  red anguium 
nP.  & pD,  it*  qnadratun»  vc  ai  quadratum  vt.  Er. 
Pl  erit  applicata,  ficut  Pl  equalis  . Sed  etiam 
tranfit  pec  taurum  p , cum  m Nd  datua  diameter 
diniius  bifariam.  Ergo  erit  diameter  Ellipfis, 
quo  b4ito  poterimus  duobus  diametris  datis  fttar 
nibus  modis  tra&.a+aJfigoatis  EUipfes  proie&aj 
deiertbere  j Vnde  fi  habeas  tantum  vnicumdu* 
metrum  ellipfis  proic&x,  fcu  parallelum , vt-bk 
plano  ftercographo , fcu  obliquum  » qu*  ex  di- 
dis prop.if^botut  venar»  potens  «ilipfim  -m- 

iedam  circuli  cxprclfiuam  delineabis  faciliter  4i- 
bus  datis , v ... 


. . 4.  . . . _ . .. 
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TRACTATVS  XXVII. 

TRIGONOMETRIiE  PARS  PRIMA- 

De  Trianguli  plani  cruribus  dimetiendis  . 

Rigonometria  pars  eft  Mathematica?  adeo  neceflaria ,' 
vt  fine  illa  vix  alterum  pedem  in  huius  fcicntise  pro- 
greflu  mouere  quis  pofsi^.  Duplex  eft  autem  j altera, 
qua?  in  mcnfurauone  triangulorum  planorum  refti- 
lin eorum  occupatur  : altera,  qua-  Ipharrica  triangula 
etiam  menfuris  fubigerc  conatur  : in  hac  i . parte  de  triangulis 
reftilirieis  agemus . 


EXPENSIO  I. 

De  triangulorum  reBorum  menfuralione 
' per  finus , vel  ungentes  . 

1M  eo  eonfiftittrlgonometrla , vt  exibitis  duo- 
bus angulis»  vel  lateribus , vel  angulo,  Be  la- 
tere p exterorum  ,tum  angulorum  , tum  laterum 
cognofcamus  menfuras;  Be  quidem  fi  agitur  *de 
lateribus  cantum;  id  independenter  i Tabulis  po» 
teft  operi  demandari  ex  ijs , qu*  fecundo  libr. 
flem,  dida  funt  prop.ti.  at  eum  latus  datur  ,8e 
angulus  ex  quibus,  vel  angulus, vel  latus  aliquod 
perquiritur  ; vius  tabularum  eft  neceffarius. 
Hic  autem  omnimodam  folutionetn  triangulo- 
rum docere  animus  fert»  illa  verd,  quj  folummo- 
do  Uterum  eft,  planimetriz  referuabimus . 


THEOR.  I.  PROP^S.  I. 

In  omni  triangulo  rcBangulo , fi  bafis  eft 
radius  : etiam  duo  crura  funt  finus  ar- 
O cuf,  & finus  complementi  illius  arcus. 


Sit  triangulum  rcdangulum  abc.  Starnamuf- 
que  balim  as  elfe  radium  alicuius  circuli . Di- 
co» quod  duo  crura  ac,  Be  cs  fiat,  vel  finus  cs,vcl 
Complementum  ot» 

Probatur  . Quoniam 
bafis  ab  ponitur  radius  ali- 
cuius circuli,  ille  circulus» 
vc  fbp.  circumfcribatur  ce- 
troA,8r  ab  a parallela  av 
ducatur  cruri  c»  , Etenim 
quia  cb  eft  parallela  radio 
af, finus  erit : Quapropter 
•>  erit  finus  conp  Umenti: 


Sed  ac  , vrpore,  qu5d  fit  inter  parallelas  eft  el  K- 
quafls  ; Ergo  ac  erv*  eft  quoque  complementum. 
Quod  autem  ?be  arcus  fit  quid  an s patet*  quia  an- 
gulus ACB  ponitur  redux  : Ergo  Sr  angulus  Cad 
r edus  erit  ob  parallelifmum  linearum  cs,  8c  ad 
tx  propof.jo.  lib.i.  Elem. 

Potcftetia  oftendi  pr.17  l.i.Cor.ev  eo.quodln 
redaguto  triangulo  anguli  reliqui  nigri  fint  equa, 
les  vni  redo»  vnde  alter  alterius  complemcntam 
erk,&r  ideo  crura  fubtendenria  finus  arcuum  inui- 
cem  erunt  arcus,  8r  complementum . 

t *,  •.  ■ • - ‘ 

t THEOR.  II.  PROPOS.  II. 

In  omni  trianguloy  r e cl angulo  fi  crus  quod- 
^ cumque  p vt  radius  Jumatur  j crus  qui - 
dem  alterum  erit  tangens ; bafis  veri  fe- 
eans  . 

PRobatur  . Nam  dudo  areu  pundato  altero 
crurum  pro  radio  defcrulento  V.  g.  ac,  crus 
c«  tangens  erit  circuli  pundafi,  Be  at  (tetns  et 
prop.20.  lib.j.  Sic  fumpto arcu  Capro  radio  du» 
do  quadrante  pun  dato  c a.  crus  ac  tangens  erit, 
Be  ab  fecans  . Ergo  fi  crus  pro  radio  affumatur  al- 
terum crurum  vices  ungentis  obit,  Se  bafis  pro 
fecantc  deferuiet . 

COROLLARIVM 

Hinc  eolllgas  quod  vt  radius  diuifuS  in  loci-' 
00000.  eft  ad  finum  in  partes  «quales  illic 
diuifum  in  tabulis  repertu  in  ^portione,  fic  bafis 
in  qualibet  alias  partes  diuifa  erit  ad  crus  ln  caf- 
dem  partes  diftributum,  quia  partes  finaum  expli- 
cant proportionem  finus  totius  ad  quemlibet 
finum  : Quare  poffiunus  datis  duobus  tabu- 
Urum  nunwris , fle  altero  numero , cui  quzracur 
«iufiiam 


TR  ACTATVS  XXVir: 


ikfdem  ratlofili  quamii.ld  per  regulam  propor- 
tionum eacerptre,  Se  fic  dicax  dctangenubiu  rei- 
peftu  finus  tociua  . Vnde  fequcntla  problemata 
prodeunt  ad  folutionem  reamgulorum  delerulen- 
tia. 

PROBL.  U PROPOS.  Iif. 


Dabuntque  partes  Sjjjjj;.  Quare  itaque  ia 
tabulis  linum  hunc,qucm  non  inucnies  quidem  . 
Sed  proximi  minorem  85324?!.  Gr.s<$.  m.  atf. 
qui  afTumetur  pro  angule»  quzfito,  in  mcnfuris  re- 
rum materialium  tra&andis  • 

PROBL.  V.  PROPOS.  VIl» 

! f 


Data  U,  &•  angulo  aMacente , latus  opp£  Data  baf, , ac  crure  imenire  angulum,  cui  % 
fttum  angulo  dato  referire . ‘ illud  crus  adhecrct . 


Sit  data  baiis  ab  30.  pedum,  aogulua  rero  adi  a-' 
cena  niger  * fit  notus  Gr.  rj.  & eius  finus 
primra  tantum  notis  ad  finiftram  expretius  ( id 
enim  in  iflis  lufficlt)  fit  ajS.  *r  finus  totus  icoo. 
Quiaergohabemus  proportione eaprelfabafis  ad 
finum  cf  anguli  i ideo  dices  fi  1000.  bafis  partes 
dant  50.  partes  in  ipfa,  quid  Xf  8.  partes  cratis  da- 
buot  ea  ijs  jo.  bafis . Multiplicatus  itaquyrltl- 
mus  cum  medio , Se  genitus  per  primum  dUMus 
ohlbcblt  pedes  7.-  Ht  Pt0  lattrt  <iuin,°  >«• 
Etaduertc,  quod  non  dlilmlmus  totum  linum, 
tum  quia  in  Trigonometria  praftlca  id  non  ell  ne- 
ceffarium,  tum  ob  maiorem  perfpicuitatem  exem- 
pli , cum  minor  numerus  i Tyronibus  faci- 
lius capi  poffit.  Relinqui  autem  feraper  pofliint 
quatuor  figurae  ad  dextram . 

PROBL.  II.  PROPOS.  IV. 

Data  bafi  , 0 angulo  aiiacente  quatere 
latus  adtacens  angulo  dato  , 


Sit  data  bafis  A • 41.  pedum.Sr  erus  adiaeent  ac 
39.  Se  solo  agnofeere  angulum  ani.rcmrm 
nigrum  a.  Hoc  itaque  efficiam,  querendo  prius 
finumaugulii.vt  in  prrced.  dicendo. 


X' 

SI  41.  dant  10900000.  tjuldy??  'Et  dible  fi* 
num  9x87714.  quem  requires  in  cabulis.  Se  proxi- 
me minorem  finum  confequcrfs  9x84879.  qui  cft 
finus  Gr.d8.rn.tz.  Cum  ergo  angulus  xfit  G.d8. 
m.ta.  ex  probi. y.  inuenies  alterum  adiacentem 
expetitum  fubtrahendo  Gr.dS.  m IX.  i Gr.po."  rt 
efficiatur  angulus  adi  acens  requificus  a Gr.it.  an. 


Sit  data  bafis  ab  jo.  pedum,  Jr  angulus  a S.1J. 

niger,  ftrquzratur  latus  adiacens  ac.  Acci- 
piatur cius  complementum  Arcua  G-7J.  cuius 
finus  $6s.  Pofiea  vterii  regula  dicendo.  SI  tooo. 
bafis  partes  dant  )o.  quid  96S  i Se  exhibebunt  pe- 

dcsxS-H-K.ideft-K  • 

PROBL,  III.  PROPOS.  V. 

Dato  angulo  adi  acente  ha  fi , vel  oppofilo 
cruri  alicui  referire  annutum  dato 
oppofitum  i 

OPfc r»tur  angulus  a if.Grad.  QuU  duo  an- 
guli in  r/&angulo*quiualcnt  vni  reflo  ex 
Coroll  9-prop.i>  l&J.  fifubducatur  angulus  a 
ab  angulo  reflo  bafi  oppofito  $Q,  G*  remanet  an- 
gulus b niger 6j.G. 

PROBL  IV.  PROPOS.  Vt 


PROBL.  VI.  PROPOS.  VIII. 

Data  bafi,®*  crure  referire  crus  alterum 

SIe  data  bafis  ab  fj.  pedum,  crus  cb  45.  8e  rc^ 
pofcat  quis  crus  ac. 

Primo  ioueftigabis  finum  anguli  a cruri  dato 
oppofici  ex  prop.3.  h.  dicendo . 

SI  bafis  53.  dat  finum  totum  r 0000000.  quid 
crus  pedum  4?  . &r  reperies  proximum  finum  81- 
13107.  nempe  Gr.f4.  m.  13.  & finus  eius  comples 
menti  Gr.36.  m.47.  erit  ? 987907. 

Dices  itaque  rurfus  fi  8113107.  finus  dat  pedet 
43.  quid  finus  complementi  $987907  ? Et  regu- 
la proportioAm  offert  pedes  31.  fc-J-fcrc  ptO 
crure  quarfito  • 

PROBL.  VII.  PROPOS.  IX* 

Dato  crure , O*  angulo  adiacente , q narer  e 
bajtm . 


Data  bafi , 0-  crure  : quatere  angulum, 
cui  crus  opponitur. 

Sit  data  bafis  ped.m  jo.  a»  , Se  latus  alterum 
XC  pedum  sy.  toIo  agnofeere  angulum  A. 
.Dices  itaque , 

Si  jo.  dant  loeooooo,  vicndo  toto  fimi  hpU- 


Sit  datum  erui  59.  ac  A angulus  ei  adiacens  A 
niger  17 . Gr.  exquiraturque  bafis  Ai . 

Primo lnuenicndus  ell  angulus oppofirns lex 
6.  prop. huius,  qui  ell  4j.  Gr.8r  eius  complemen- 
tum; allumendulquc  ell  fious  ipfius  p. 8910067. 

Itaque  regula  proportionis  csquirespfi  8910047. 
dant  pedes  79;  quid  10000000,  finus  totus  ? Se  ex- 
hibebit pedti « ~ fcre.quy  tt it  bafis  . 

PROBL. 
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PROBL.  VIII.  PROPOS.  X. 

Dato  crure , O'  angulo  cruri  oppojito  repe - 
ure  baftm . 

Sit  angulos  datus  a Gr.30.  & crus  oppofitum 
■C  pedum  IJ.  8c  (it  inueoienda  bafis  ab  . 
Sinus  Gr.30.  eft  7 000000.  Dices  itaque  adhi- 
bendo proportionis  regulam  . Si  7000000.  dant 
pedes  15. quid  finus  totus  looooooof&prouenient 
pedes  io.  pro  bafi  . 

PROBL.  IX.  PROPOS.  XI. 

Dato  crure,  &*  angulo  cruri  oppofto  querere 
larus  alterum . 


tangens,  finus,  aut  fetans, hinc  eft  quod  poflit  di- 
uidi,  aut  cogitari,  vt  diuifum  in  eas  partes, in  quas 
quilibet  finus  diuifus  eft,  feu  tangens,  fcu  fecans, 
quar  funtarqualcs  illis,  in  quas  (Inus  totus  diuifus 
animaduerticur . Quare  fi  habeam  dmifum  crus 
aliquod  in  alias  partes  V.  g.  in  pedes  pofiiim  deuc- 
nirc  in  cognitionem  alterius  cruris,  in  pedes  di- 
uifi  . 

Cum  enim  partes  finus  ab  flnt  zquales  partibus 
finus  ic,  8r  pedes  item  cruris  ab  fini  zquales  pedi- 
bus cruris  »c;fit,vt  parces  finus  ai  ad  partes  finus 
»d  fi nt  in  eade  ^portione,  ac  partes  cruris  eiufdd 
Atsd  partes  cruris  ac.Quapropter  permutando  ita 
erunt  partes  finus  ab  ad  pedes  cruris  ciufdem  ab  ,• 
trt  parte»  finus  bc  ad  pedes  eiufdem cruris  »c,vnde 
datis  tribus  partibus  ab  , 8c  eiufdem  pedibus  , St 
partibus  »c  deueniemus  incognitioncm  pedum  bc 
eiufdem. 

PROBL.  XII.  PROPOS.  XIV. 

« 


Sit  datus  angulus  aG.JI.  cuius  finus  719  914*« 
8e  cuius  complementum  eft  »078.  8f  finu* 
8480481.  Crus  verb  oppofitum  angulo  dato  fit 
pedum  10.  Dices  itaque  adhibendo  regulam  au- 
ream . Si  finus  7199(41.  P«kf  »0.  quid  848- 
0481  > exhibebitque  operario  pedes  3».  & aliquid 
ampiifts  pro  crure  altero . 

At  per  tangentes  id  efficies  faeiltt*  ob  finum 
totutu,qui  primo  loco  venit, 8r  ita  erit  regula  pro- 
portionum ordinanda,  fi  finus  totus  1 0000000. 
dat  pedes  xo.  quid  tangens  complementi  Gc.f 81 
dati , quz  eft  1*003347  > 8r  exerent  pedes  jt.6e 
Trrii.  Quod  fi  detnr  angulus  adiacens,  po- 
tes tamen  accipere  angulum  oppofitum.  eum  alter 
alterius  fit  complementum  ex  Cor .9.  propoLiS. 
fib.c. 

PROBL.  X.  PROPOS.  XII. 

Dolis  crurilus  duobus  angulus  reperhe 
oppo filos . 

Sit  datum  crus  ac  D.pedum,  quod ftatoes  loco 
finus  totius,  & aliud  CB  erit  tangens  oppo- 
fiti  anguli  A^uod  fit  pedum  17.  Dices  ergo  regu- 
]a  aurea,  fi  crus  pedum  3*.  dat  tooooooo.  qaid  »7? 
te  dabit  tangentem  7811500.  quz  proximd  eft  tan- 
gens Gr.38.  Subduces  itaque  hunc  angulum  in- 
oentuna  a Gr.  90.  & refiduum  erit  alter  angulus  a 
Gf.71.  oppofitus  cruri  ac,  nam  ex  Coroll.p.pro- 
pof.17.  lib.  1.  Elem.  alter  angulus  eft  complemen- 
tum alterius  * 

PROBL.  XI.  PROP.  XIII. 

Daps  duobus  cruribus  querere  bajim . 

HjEc  propofitioexeeutiom  demandatur  depen* 
deuter  ab  antecedenti,  nam  datis  cruribus 
prifts  inurniemus  angulum  ex  quo  iuxta  prop.9. 
8r  m reperiemus  bafim  dato  crure  , fir  aagulo  ac- 
qu  fito, oppofito  cruri,  vel  adiacente. 

H*c  autem  omnia  problemata  a duobus  propo- 
rtionibus primis  euldentiam  defumunt . Omne 
eaim  erus  in  triangulo  reftanguJo  poteft  cffc,  aut 


Sinus  in  tabulis  non  repertos  emendare . 


Voniam  aliquando,  imo  fer£  femper  finus, 
r-  qu>  ex  calculo exerunc,  non  funt  ijdcra 
prxcud.qui  in  tabulis  reperiuntur;  hinc  oportet 
regulam  affignare,  ob  quam,  quis  in  cognitionem 
proximioris  finus  , quam  fieri  polfit,  deucniae. 

Stl  datus  finus  8333333.  qui  non  reperltur  in 
tabulis  j fed  proxime  miaor  833s43t.Gr.55.1n.t5. 
* maior  proximi  8334039  Gr.7d.m  17.  Subdu- 
catur minor  a dato  8333  333. 8e  refiduum  erit  901. 
Item  idem  minor  fubducator  a maiori  reperto 
®II4 °19-  refiduum  erit  i5o8.  Dices  itaque  regula 
proportionum,  fi  tfoldane  tfo.  quot  fecunda  da- 
bunt partes  901  ? 8t  exeret  numerus  fecundorum 


33.  Itaque  finus  ille  datus  8335333.  erit Gr.;tf. 
m.16*  fec.  33. 

Ratio  petitur  ex  Cor.i.pr.t5  tr.  so.  de  fin.  Vbl 
finum  vnius  Grad.  vix  a linea  reda  differre  often. 
dimus,  6r  tantd  minus  arcus  vnius  minuti:  vnde 
afiumimus  vnicum  minutum,  vc  lineam  redam,3r 
Meo  datum  arcum,  vt  linea  redam  vnius  fecundi, 
«empe  pro  ipfa  portione  finus  fubtenfa  vfurpa* 
mus,  tanquam  notam  in  partibus  arcuum  • fir  in 
partibus  finus  totius  ex  ratione  propof.  13.  huius 
& minorem  fubtefam  perquirimus , vt  innocefcac 
in  partibus  arcus, d quo  fenfibiliter  non  differt. 


PROBL.  XIII.  PROPOS.  XV. 

Arcuum  in  tibulis  non  refertorum  finus 
cognitos  proximi  exhibere. 

Q Via  finus  in  tabulis, ve  plurimum  vfqj  ad  mi- 
nuta tantu  calculata  funt,&  aliqua  io  dilige- 
tior  calculus  expofeit,  vt  etiam  fecundorum  finus 
obtineatur  . Inde  eft,  quod  ex  ancec.  prOp.  ratio- 
ne poffimus  etiam  finum  reperire  : Nam  fit  datus 
arcusGr.75.  tn.i5.  fec*33  »*Ef  differentia  inter 
finum  Gr.75.  rn.a7.  fit  1*08.  Dices  itsqoe  regulo 
proportionu;  fi  fec.tfo  quibus  differt  arcus  minor 
a maiore  dant  par.  i5o8.  quid  m.3 3.  ?&  exhibrbic 
operatio  partes  884.  qaz  additz  finui  mnori 
8331431.  facient  finum  8333315.  pardm  dittsteo- 
tem  a faperiorl. 

Nnn  EXPEN- 
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E X P E N S I O II, 

Dc  tnangu'orum  re&ungulorum  menfuratio- 
nt  adhibitis  loitrubmis . 

«-Y 

Oportet  pritis  nofcere, quomodo  ipfi  logarith- 
mi  cuiuflibet  dati  numeri  ex  tabulis  loga* 
fithmids  rruantur,  antequam  ipforum  Jogarith- 
morum  finubus  annexorum  calculum  doceamus. 

Si  quis  commode  vult  ni  logariahmi* 
oportet  numeros  ex  i b ito*  eflfc  maiores,  vel  tribu» 
{altem,  rei  quatuor  notis  expreflos  . Alioqui*,  fi 
duabus  tantum  notis  exprimantur,  fupeifluutn 
erit  ai  logarithmoS  recurrere , cum  facilis  fe  fe 
offerat  calculus  fine  iofis,  & minus  prrcise  iouen» 
ti  logariihmi,  minus  quoque  calculum  prarciium 
dabunt  . 

Sivero  numerus  fit  maior  7,  figuris  fc.  quam 
qu6d  ij,  qui  in  tabulis,  finus  exarati  funt  illi  per 
io.  aut  /oo.  Sunt  djuidendi  abiedis  duabus  figu- 
ris  ad  dextram,  vel  tribus;vt  ad  eundem  numerum 
redigantur,  fc  tandem  illo  numero  (putrendus  eft 
finus  in  tabulis,  vel  tangens,  qui  ili'  psorfus  eoi* 
ueniat,  vel  faltem  abeo  parum  differat  ,&  illius 
fi  nuslogarithmus  erit,  etiam  logarithmus  nume- 
ri Jati.  » 

S»t  datus  numerus  J94*  augeatur  quatuor  xifns 
8f  fit  9940000.  Sr  reperiemus  fimilimum  linum 
194209 5. cuius  logaritbmus  eft  950X75 1. qui  que* 
ritpr  , item  fit  datus  numerus  45976;  2(94*  “*• 
ior,  quam,  qui  in  tabulis  rcperiri  folet,abijciatuf 
dux  figur*  extrem z 94.  & quatratur  reliquo  4$ 9- 
76JX  finus  fimi  limus  459*78©  > cuius  logamb» 
mus  eft,q»i  quxritur  82171x4. 

Rcgulx  quidem  traduntur  i Nepero,  &alijs» 
quibus  loga  ithmi  non  prarcifi  ad  prccifos  redi- 
gantur I fcd  iflar,  iam  ob  additiones  pleres  Jabo- 
Siof*  efle  incipiunt,  Vndc  i»m  logarithmi  inftitu- 
ti  ad  leuameo  labor is.cffcdi  gramons  operis,  vfi* 
fixo  non  minuere  laborem,  fed  augere  videntur, 
& propterea  a nobis  praetermittuntur,  maxime  , 
quia  ad  Gf  odefias ordinarias  prfeifio  adeo  rxquw 
fiu,  fcrupulofaque  fuperfiu*  fit  . r 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVI. 

Jn  teQungulo  logarithmus  cruris  Ruatur 
logarithmo  unguli  oppofiti  ,&•  loga-. 

rnhmo  Hjpottrmf* . .<  «)K 

PRobatur.  Nambafi,  ai  reflaognli  atede- 
feruit  pro  radto.Arcrus  »c  pro  finn  anguli  op- 
pofiti,  ex  prop.i.  buius , Vn.k  radio»  1000*00. 
parte»  fe  habebunt  ad  quafcumque  mcnfural  bilis 
V ■ g.  pede»,  vt  ac  futis  anguli  oppofiti  In  ijfdcm 
partibus  finus  totioa  eaptelfa»  ad  pedes  aderaris 
ea  prop.i,.  ollenfiotie:  Sed  in  quatuor  prophf; 
tiooalibus  logarithmus  mediorum  aquator  loga- 
rithmo  extremorum  . Quadcre  laganth.ltntt^  to- 
tius erit  logarith.  primi  proportionalis,  fccundl 
erit  logarith-  finus  tottua,  vt  pedibus  conftamis 
terrj  vero  Jogaiith,  finus  , anguli  oppofiti,  quar- 
tus ignotus  i itaque  aggregatum  mediorum  loga. 
rithroorum  fecundi,  Sr  tertij  proportionalis  aqua- 
bitur logaritbmo  quarti , St  primi  f.  finus  totius, 

N Zr.  L , 4..'.  A 


v s xxv.11. 

fed  primi  Jngxrithmus  ponitur  in  exbolis  o.  Erga 
proportionalis  quarcj  logaritbmus  . Cum  additio 
xifr?  illum  non  3ugeat,3tquabitur  logarithmorum 
mediorum  proportionalium  fc. finus  anguJi,&  pe- 
dum datorum  bafis,feu  fious  totius, vt  in  pedibus 
cogniti:  vnde  ille  logautb.  erit  logarith.  cruris 
xc  in  pedibus  noti . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XVII.  , 

ht  feci  ungulo  logarithmus  cruris  tfl  aqualis 
aggregato  ex  togarnbmo  tangentis  oppo- 
fit<* , (r  logaritbmo  reliqui  cruris  . 

QVonlam  fi  crus  *c  ftatuatur  pro  radio  alte- 
rum  crus  ac  eft  tangens,  ideo  crus, vt  radius 
*d  fe,  vt  notum  in  alijs  partibus , quz  fine  V.g. 
Pcdcs  eft  , vt  crus  velut  tangens  ad  fc,  vt  notum 
quoad  eafdem  partes  H pcdcs  ex  oftenf.  propof.ij. 


Cumque  in  quatuor  proportionalibus  aggrrg» 
tum  mediorum  «quetur  aggregato  extremorum 
logariemus  tangentis  AC,  Sr  logarithmus  pedum 
cruris  alterius  c*  aggregati  ciunt  aquales  aggre- 
gato logaritbmico  finus  tonus  cb,  Sr  pccum  Cla- 
ris ac.  Sed  logaritbmus  finus  totius  efto  Ergo 
logarithmus  pedum  cruris  ac  erit  aggregatum 
logarithmorum  cruri,  ac  . vt  tangentis  ,&  ci, 
rc pedibus  men  furati  cruri,  . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XVIII. 

ffypothenufu  cruris , e5"  angulo,  quem  crus 
fuktendit , duobus  quibufhbet  datu  ter- 
tium repente, 

DEturbafis  as  pedum  30.  ideft  vnciarum  }6o. 

8f  additis  quatuor  xfns  JS  OOoO.  Se  angu- 
lus a Gr.ts-Sr  qujratur  crus.  Sinua  ijHatqoG.t?. 
cuius  logarithmus  eft  i?,l6lft.  San.s  vexi  ftmil. 
Iimus bafi  7600000.  eft  jSoaSSl.  logaritbmufque 
soto90tf  j . Vniautur  fimul  iit  i duo  losaruJimt.n 
ride, . 

101090«? 

, - 

Quzraturque  hic  logatithmus  Sr  el 

fiminimusa?7»58?a  i nu emetur,  qui  dabit  linum 
p?>395-  aufer  itaque  uuasuor  figuras  iuxia  qua- 
liter xifras  , quas  lu fi  addidiftt  ab  ipfo  fiifu.  1? 
erunt  vnci*  91-  idefl  pedet  7. Sr  ;_,ve|||n 
proximd  inucnimus  propof.?.Pro  crure  quufito . 

Aliud  quoque  exemplum  ctic.  Si  detur  bafis 
a«  vneiarnm  ?6o.  Angulus  veri  a Gruj  Se  qup. 
ratur  crus  adiaccns  ac  . Accipe  Hau,  comple- 
menti 
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■ar uti-ltfprftfimum  • nempe Gr.7f.  cui1>»  lofa* 
rithmus  clt  $01*44.  A idrque  logariahmo  finui 
bafis  quatuor  xifris  adau&e  fupra  inuentar  iOjo- 
g063.Sc  ficttfognUlMhus  lof  10607.  qui  quarfitus 
in  tabulis  non  inurmtur  quidem;  fed  ei  fimillimus 
fof  15669, qui  dat  fimim  $ 49)899-  abic&i»  itaque 

2aaroor  figurisvquia  quatuor  xifras  addidimus  ba- 
» Gnai,prod  ibunt  $4.*  9.  vncia»,  ideft  »9.  pede* 
— vt  proxime  inuenirous  propof.^pro  crure . 

* Tertio  procafu*  quo  finus  totus  venit  tertio 
loco . Sit  data  bafis  360  vnciarum,  crufq;  joo.vn- 
erarum  fc.  af. pedum  . Auge  vtrumque  4.xifris,vt 
fuit  bafis  qui  Jcm  3600000.  at  cruris  $00-000.  Sc 
deinde  repei  i ei  fim  UimO» finus  bafis  quidem  , vt 
(upra  , cuius  logaritbmua  oft  1010906$.  at  vero 
cruris  finus  $ooiWO.cuiuS  logant.eft  13.034696. 
Auferatur  itaque  ab  hoc  logarithmo  loganthmus 
bafis,*  remanebit  i8if*$$,qui  quarfitus  in  ta- 
bulis inucnictur  ei  fimillimus  it>4*99  quieftGr. 
56.  m.  16.  vt  repetimus  pr.6.pro  angulo  quf lito. 

Patet  aiitem  ex  prob.  prarced.  Nam  finus  totus, 
crus  finus  anguli  oppofiti,*  bafis  funtquatuor 
proportionalia  , quorum  quodlibet  4.  loco  poteft 
venire  , fed  de  finu  toto  numquam  quaeritur , tria 
ergo  rei  qua  duo  dantor,  * tertium  femper  qur- 
ritur:  Siergofinu*  totus  veniat  primo  loco  tunc 
tggregin.h  logarithmi  func.vt  fiat  logarit.cxopta- 
tus,  vt  primo,  & fecundo  exemplo ; fi  vero  fecun- 
do  loco  veniat)  tunc  logarithmus  minor  fubdu- 
tendus  efti  maiore,  8e  rtfiduum  eft  loganthmus, 
qui  defiderabatur , vt  tertio  exemplo . Quoniam 
tuncctim  alter  mediorum  proportionalium  fit  lo- 
garith.o  nempe  finus  totus,  alter  erit  «qualis 
fc  folum  extremorum  logarithmo  , quare  fi  ab  eo 
auferatur  logarithmus  primus  relinquetur  logl- 
rithmu» quartus  quaefiti  proportionalis. 

PROBL.  II.  PROPOS.  XIX. 

Datis  crure  quocumque  , & atefttlo  alteri 
*'  eorum  offofito  duobus  quibufcumque 
ttntuni  referire . 

AJto  Etur  eras  ec  pedum  aj.  ideft  vnciarum  300, 
JLJ  Bc  crus  aliud  ac  pedum  5».  ideft  vnciarum 
fTj.  * qqxratur  angulus  a oppofitus  primo 
erufi  bc  . Itaque  finui  $000000.  quatnor  lifris 
ou&o,reperiatur  fioua  proplnq.iiflimus  in  tabulis 
jooif  10  * aflumatur  eius  logarithmus  l»o$  696. 
deinde  finus  audi  qoatuor  xifris  $840000.  finiji 
propinquiffimus  ioucntuS  fit  3840167.  cuius  16- 
ganthmus  9J70427.  * quia  io  regula  proportio- 
num finus  totus  caderet  fecundo  loco,fubducatur 
■linor  a maiore  , Se  refiduabitur  logarithmus 
»464x69  tangentis  . Quxre  ergo  mubnli*  hunc 
tangentis  logorithmum,  * inoenies  34682434. 
tangentis  Gr  $8.  cfle  ei  fimillimum . Quare  ar- 
com  Gr.$8.  aflumes  pro  menfura  anguli  quxfitl, 
ttprop.i», 

:--Akerum  exemplum  erit . Detur  crus  bc  oppo- 
fitum  pedum  xo.8r  angulus  a el  oppofitus  a G$i. 
Bc  quf  ratur  crus  adiacens,  cuius  complementum 
eft  Gr.fd.  Reijcics  itaque  lo.  pedes  In  vncias 
»40.  Bc  additis  quatuor  xifns,  vt  fit  1400000.  in* 
nentes  finum  el  fimillimum  »401180.  cuius  lo* 
garithmus  eft  14x61661.  Deiode  inuenies  tangeo* 
«ts  diffureatiuif n»  anguli  j8.detf<aiuam  47011  xd. 
eo  quod  fit  comptam»  u Cor.prop.»6.T 


TRldONQMETRIvt. 

qua  fubduces  a finus  Ullus  logarithmo  14161662. 
* refiduum  erit-  logaritbmu*  9SJ9ft6- etn  loga- 
rithmus finvHitnus  qux<ttui  In  tabulis  cft  9* *- 
64TI.  cuius  finus  eft  $845638  abie&is  itaque  q1'»- 
tuor  figuris  iuxta  4.  xifr  is  a lieftas  erit  crus  alnea 
rum  vnciarum  384.  nim  rumpeJum  $1.  vt  fp~r* 
propof.  1 1.  Vb;  debes  notare,  quod  tangentis  !o- 
gorithmus  licet  iuxta  regulam  efTet  addendus  lux* 
ta  tam  Coroil.  prop.s6.  Tra&.i  r.  fub  lucendi  » 
eft,  eo  quod  confidcracus  , vt  complementi  maio- 
ris,quam  Gr.4j.fit  dcfe&iuus  • 

At  fi  qufraturcrus  opoofitum  , * detur  bc  pe- 
dumjt.  ideft  vnciarum  $84.  * b angnlus  Gr.58. 
oppofitus  , cuius  complementum  cft  angulus  $1. 
cuius  finus  1799191  d:flf.rentialifquc  4701  i»5. 
at  vero  cruris  bc  vnciarum  cum  additis  xifris 
$840000.  eft  fim  lliraus  finus  $840167.  eoius  lo- 
garithmus 9f  70417.  Addantur  itaque  fimul  hic 
logarithmus , * d.tfcrentialis  ex  Coroil.  prop.  16. 
trad.il.de  logarith.  eritque  fumma  1417155$.  qui 
quarfitus  in  tabulis  non  mutnietur  : feJ  ei  omni- 
no fimilis  14161661.  qui  dat  linum  1401180.  cru- 
ris quxfiti,  ideft  vncias  140  rcicd  s quatuor  figu- 
ris ob  quatuor  xtfrtis  additas ; qux  fune  pedes  xo- 
vc  propof.  11.  b.  h 


EXPENSIO  III. 

Di  triangulorum  oblique tngtilornm  refolu- 
tioue  . 

OBliquanguIorum  refolurio,*  mefuratio  pa- 
rum difficilior;  Vocamus  autem  crura  duo 
Utera  angulum  m nor-m  ftipantia,  & illum  angu* 
Ium  verticalem,  ficut  latus,  quod  ei  opponitur  a 
nobis  dicitur  bafis . 

theor.  I.  PROPOS.  Xx. 

In  omni  triangulo  cruri  roter  ft  eam  rn* 
lionem  pojidenl  , quim  finus  opj>o- 
fiiorum  angulorum. 

Sit  triangulum  quoicumque,  fed  vt  nobis  vU 
detur  obliquangulum  acb,  circum  quod  ex 
doc  prop  5 lib.4.  Elcm. 
circumfer  batur  circu- 
culns  acci:  Ducan- 
turque  reftar  a centro? 
_adL  medietates  crurum 
I,  e.  D,  8 e buo,quod 
crura  cam  propotfio- 
nem  pofiidcntad  inui* 

cem.quam finus  oppofitorum  angulorum. 

Probatur . Nam  latera,  vt  vides  funt  Cbordx, 
quarum  medietates  finus  funt;  fed  vt  totum  fe 
habet  ad  totum  iu  medietas  ad  medietatem  ex 
prop.18.lib  5.  Ergo  fi  crus  eft,  refpeftu  alteri u* 
vt  chorda  ac  ad  chordam  CB>erit  etiatn,vt  finus  co 
adlinumcx. 
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THEOR. 


4 et  TRACTATVS  XXVII. 


theor.  n.  propos.  xxt. 

In  amni  triangulo  fient  medietas  fumma 
ftnuum  duorum  t dierum  ad  differentia  eo- 
rum medietatem  ; ftc  & ungens  medie- 
tatis fumma  angulorum  oppofitorum  ad 
medietatis  eorum  differentia  tangentem. 


oojemiaggrcptti  anguineum  ni  fguf  au 
fetnidtlFcrcatix  eorum . 

COROLLARIVM. 

Hinc  efl,quod  etiam  vt  totam  aggregatam  ai 
totam  differentiam  crurum,.ficex  prop.it, 
caogeni  femlaggrrgati  «tuum  ad  tangentem  fc~ 
mi  differenti*  cotum . 


THEOR.  III.  PROPOs.  XXtl 


Sit  triangulum  ac»* cuius  duo  anguli  a,  fc  • 
fcilicet  arcus  eos  menfurantes  fu  per  arcua 
*WM  in  altera  figura  menfuremur,  ita  quod  arcae 
cr  fit  menfura  anguli  A,  Be  arcus  om  fit  menfura 
anguii  »,& arcus  oa  fit  femidffcrentia  eorum* 
cuius  tangens  eft  on»  fient  medietatis  fumm*  tau» 
gens  eft  qo, 

Rurfiu  latcrs  ac.  It  ai  ia  vnS  fumma  redigatur 
menfursndo  ea  fu- 
A per  redam  ai,  cu- 

/'s.  ius  medietas  AB 

M x.  sniiufque  crus  fit 

ija  \n  ac,  8r  minus  ci 

J&M  midlffercntiaqj  in- 

c J)  " 5 ter  ea  fit  dc  cum 

tota  fit  rc.  Dico 
itaque  ,qubd  ficuteft  dimidia  fumma  ad  crurum 
ad  dimidiam  differentiam  eorum  dc,  rei  fo|  Sic 
cft  tangeas  OQ^dimidiatar  fumm*  angulorum  ad 
dtmidiarj  eorum  differenti?  tangentem  ou  . 

Primo  itaque  felendum  duda  ad  bafim  in  quo» 
cumque  triangulo  perpendiculari  fegmenta  effe 
tangentes  ex  prop  ao.  lib. ?.  Elem.  rt  patet  in 
triangulo  xqn,  ia  quo  centrum  x diameter  xo* 
cuius  2 o,8r  c u arcus  n tangentes  funt.vtpote  ei 
onbogonales  on,  Be  oq.. 

Secunddex  aoteced.  latera  triangulorum  effe, 
rtfinus  adfinum*&ideoACcruain  linea  ab  effe 
ad  cruscB,  rt  finus  mi  anguli  mxx  > cui  ci  hypo- 
thefi  opponitur  crus  ac  ad  finum  p % anguli  PxK, 
coi  opponitur  crus  cb  duda  itaque  mp  . 


Probatur  propof.  Triangula  nigra  funt 
gquiangula  ex  prop.17.  lib.i,  Coroll.  cum  anguli 
apudT.Sr  apud  *.  ex  def.  finus  fint  reft i, Be angu- 
li apud  jc  ad  rerticem  «quales : Vnde  mi  eft  ad  Kp 
bales,  rt  crura TM  ad  3 p,  Be  ideo  ex  didis  , vt  ac 
ad  cb  : Ergo  componendo  MXcum  Xp  erit  ad  ip»  vt 
ac  cum  ciad  cb,  & ex  prop.18.  lib.?.  Elem.  me- 
dietas ml  prioru  erit  ad  lep,  rt  medietas  ad  pofte- 
riorem  ad  ci:  Quare  dmideado  ml  erit  ad  refiduum 
Lfc  ex  xp  * rc  ad  ad  rtfiduum  pf  , rei  dc  ex  cb  , 
Quamobrem  medietas  ap  erit  ad  femidifferentiam 
BcT feu  OF*  rt  lm  ad  xl  fcd  ml  ad  il  eft  rt  op  ad 
ON»  ob  parallelifmum  linearum  qh,  Be  mk  in  tri- 
angulo qxm.  Ergo,  rt  ad  femUggregatum  cru- 
rum ad  eorum  femidifferentiam  fd*  Sic  tangens 


lm  omnibus  triangulis  iruyuxlium  late - 
rttm  i fi  faHo  centro  in  angulo  verticali 
ducatur  circulus  ad  interuillum  minimi 
cruris  . Segmentum  cruris  ad  fegmen - 
tum  ha  fis  extra  circulum  remanentis  e fi9 
vt  bajis  ipfa  ad  aggregatum  crurum  . 

Sit  triangulum  fcalenum  acb, cuius  bafia  AC  aa- 
galufque  verticalis  a,  & in  s fiat  centrum,  in- 
terualloque  *c  minimo  crure  circulus  deferibatur 
fcH  . Dico  • quod  af  Tegmentum  cruris  erit  ad 
ac.  Tegmentum  bafisjrt  ac  ad  aggregatura  ab»* 
Se  sc»  fcilicet  ah  . 

Probatur.  Nam  prop  $d.  lib.  J Elem.  redau- 
gula,  que  fiunt  es 
Tegmentis  extr* 
rircolum  remand- 
tibus,  4r  totis  fo- 
cantibus  ob  rno 
pundo  demitTis 
omnia  funt  «qua- 
lia* & ideo  ac,  Be  a»  redangulum  xquabitur  re- 
dangulo  Af*  Se  AU.  At  ex  propof.  /O.  lib.6^  re- 
dangula  «qualu  habent  latera  reciproce  propor- 
tionalia . Ergo  ita  erit  latus  af  redangnli  ex  af* 
Be  ah  ad  latus  ac  redauguli  ex  ac.  8e  ac*  rt  latus 
AC  ipfius  rcdanguli  ad  latus  ah  redaguli  prioris, 
quod  eft  aggregatam  cruris  ab,  8e  »c,  cum  su,  vt- 
pote  radius  fit  ci  ic  ? qualis . 

PR.OBL.  L PROPOS.  XXIII.  i 

Datis  anglutSfO*  crure  inuenire  aliud, 
aut  bafim  n 

IStud  proh,  funditat  Io  ,0.  propof.  Quanlum 
enhn  fuut  latera  intncem,  n finua  appofitn- 
ram  angulorum  < fi  primo  loco  poiurar  fiam  an- 
guli oppofiti,  fecundo  ciui  cognitum, tertio  finu. 
anguli  oppofiti  lucri  quarfito,  itnicaicmui  crux, 
vel  bafim  quxfitara . 

Pro  exemplo  detur  «nguliu  * ia  flg.p.to.cogni- 
tue  l J.G.Cuiui  fiouteii  411618).  drcrui  oppofi. 
tu  c>  Jt.pcdu.anguim  quoq,-  alter  acutul  I cogui. 

tuifitio.Gr.cuiuafiuui  eft  3410101.  Dicuuaq,- 
fi  fi  Qua  ci  anguli  . 41,0183.  dat  pedta  3,.  quid 
dabit  3410101.  finui  oc  anguli  b.  Se  adhibiti  rtgu- 
guia  proportionum  tibibebit  1 8.  te  -J-  f«i . 

Qood  fi  rcUitepcrira bafim.  idem  prorfd.  elli- 
eiai,  fed  fi  fit  xngului  obtufui , cum  fit  tnatot 
quadrante  habebit  pro  arcu  arcum  i pium  reliquo- 
rum angulorum  fimui  aggregatorum  fc.  arcuum 
*°>  * aotnra  fiam  *1 , velli  pto  fimi  crurta 

lumcndua  cfi.  “ 

PROBL. 
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PRORL.  II.  PROPOS.  XXIV. 


Duobus  Utctibus , <y  angulo  Jutis  W «- 
tum  oppobio  inunite  angulum  cruri 
cognito  appofitum , cy  etiam 
angulum  reliquum.  K 

HM.C  propofitio  ab  eadem  propof.ari  nafeitur  , 
vnde  exempto  folo  patebit.  Io  fig  prop.ao. 
Sim  data  duo  latera  k 40.  pedum.  * AC  »5. 8t 
angulus  huic  oppoBtus  ■ Gf.t8. Sicut  itiijaecnu 
*».  pedum  Te  habet  ad  fiweioe anguli  a,  par. 
»090170.  ita  pedet  40.  ad  finum  ct  anguli  a 8r  da* 
bit  494417*.  quam  non  teperiea,  fed  pr**inquif- 
f1tnum494447d.Gr  ap.  m.aa.quem  eel  pro.ero 
recipiet  anguina,  rei  re^ificabis  er  diftisprop. 
14.  huius.  ( 

P R O S.  III.  PROPOS.  XXV. 

Duobus  lateribus , & angulo  verticali  con- 
terno datis  angulos  altos  repte ire . 

*f  *‘  V-  • 1 : . ’**  U'  v'  4 

ISta  propof.  fundatur  in  prop.at.  Detur  itaque 
anguina Gr.*7.  etufque  40.  ai.ft  aliud 34. 
pedum . qu*  illum  claudant,  t quorum  funam j est 
74  medietas  !7.  differentia  «eri  6.  Cumque  ha* 
beamur  angulum  Gr.17.  Sr  omneacuiufcumqut 
trianguli  anguli  duobut  reffis  iint  rquaict  en  Co. 
uuIJ.prop.17.  lib  i,  nempe  Gr.  180.  hinc  ablati* 
Gr.*7.  J t8o  hab.bimut  aggregatum  ceterorum 
Ce  44.  queritur  itaque  d. Serentia  . 

Medieeat  dammae  angulorum  eft  Gr  jf.  m 30. 
cniua  tangent  eft  par.qidf  »974  medietis  laterum 
|7.  medieut  differenti»  eorum  eft  }.  Dic  ea  itaque 
regula  propor  tlonall  £ 37.  pedet  medietas  crurum 
erSibet&mldiffttentiam  coram},  quid  medieta- 
tit  angulorum  tangens  41 071974  ? Sr  offeret  tan- 
gentem JJ77*6|.  tepetiefque  ungentem  proei- 
mam  jj78jjt.Gr18.rn.40.qul  arcua  deducendut 
eft  i Kroifumma  angulorum  Gr  .76.  m.jo.  & ha- 

bebimui  augulum  minor  em  Gr.J7.  m jo.  Adden- 
dufque  iterum  A obtiaebimut  augulum  maiorem 
Ge.ff  m-tn. 

Poteria  etiam  aeeipere  differentiam  totam  late- 
rum. H tota  fummi  ipforu  e*  Cor.  pr.al.  quta  itu 
eft  totum  ad  totum  > »t  dimidium  ad  dimidium . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXVI. 

1 ' • . 

Triangulum  fc  almum  ud  duo  triangula  re» 

(langula  reducere  iatts  cruribus, 
(yiaft . 

S it  reducendum  triangulum  ac» ad  duos  reftoa 
«nl,  Se  oct  datu  cruribut.  hoc  fit  ope  prop. 
3 a#  huius  adtubita  ei  as  prop.bg* 

Primo  repertenda  eft  portio  ca  per  regulam  au- 
re a m,  qu«  dittifa  bifariam ,rt pote  chorda  dabtc  fi- 
aura  co.  cui  incidit  perpendicularitetoi  er  def. 
fio.  Srea  prnp.i}Jibl»  Elcm.  fic  autem  6t,  detur 
bafit  aeg.  Aggregatur  prifis  » c 4.  * * » T * 
erir  It. pedum  .linea  an  . Auferatur,  deinde 4. 
i 7.  nempe  tc  . vel  tf  ab  ab  . Sr  «it  refidunm  ap 
prdum  3* Ditca  itaque  fig.  dant  tbquid}?  * 


TRIGONOME  KXMl  . 4*« 

enafcctur  Tegmentum  b*fi«  ac  pedum 
Se  Qaadcre  ffbqi.*  er-t  oc 
Oc,  vel  oc  erit  x & abdito  ISO  ipfi  ac  prbJibit 
cru»  AD^-jieruntqueduo  triangula  re&angula 
in  cruribus  duobus  nota  asd,  Se  owc  - a 

. 'r> 


- i,  . * * .* S.U1 

PROBL.  V.  PROP-  XXm  , 

Trianguli  fcaleni  datis  cruribus  angulos 

repnsre. 

QVoniam  iam  noulmus  ex  antfe.  io  duouian*. 

agilia  re&angul  i fcaleoum  commutare , de 
sjurbus  cognofcimus  crus  ad  At  6 -J  Kfe  »c  pedum 
*-f  * ficutbjfimeAj.  pedum» Se  fc+-  6e  agent  ca 
de  redangulis  diximus,  lea  cflje  b-ifimaderus»  VI 
finus  cocus  ad  fioum  anguli  oppoltd  • S 

$i  fiat  per  auream  regulam»  vt  7 *d  <5-f,  vel 
SI  ad  19.  ita  radius  ioooooqo.  ad  aliud  Udabit  P04- 
»11*7.  fioum*  cuiproiimua  eft  fi  iu* 
Gr.tf4.6fm.4j.  proximi  anguli  a»Pp 
trahea  a 90.61  habebis  angulum  DAiGf.M.ro»t7* 
Ita  ages  in  triangulo  o»c*conf«qu<ris  enim  balim 
ac  pedum  j.  6f  dc  pedum  a-$-*idfft  obline*  pro- 
portionem, quz  eft  18  ad  16.  Dice*  iwqu*  fi  **» 
dant  id.  quid  10000000  ? 8e  ab  operatione  refulu* 
bic  888888o.cui  repenes  proximi»  finum  8888*1^ 
Gr.tft.m.44  anguli  Dtc,  quem  fub duces  a 90  Se 
refiduus  angulus  erit  PCI  Gr*  ^4*  01  fi  »erb 
enisi  angulos  ad»  reperto*  Gr.  64  m 41.  & '•». 
m-44.  obuaebiianguluBUO^umGr.ny.in.^^, 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXVIII. 

■ vt  » ^ 

Data  bafi,  (y  crure  m tfofcehbus  triangulis 
angulos  repetite  - '■  < 

Voniam  er  propof.ip.lib  i . Elem  perpendi- 
V / culafia  ca  in  triangulo  ifofcele  Dtt  facit  au* 
guCm  c reSoa.  8c  rquiie»,  & totum  en  augu- 
lum album  toti  nigro  «quuuiffi  detur  crus,  8r  di- 
midiaiibafia.potrrimut  exprjceJeou  quf  «re  an- 
gulum  opjaofitum  nigrum  r,Pc  ideo  lucrabimur 


quoque  angulum  ■ nigrum , qui  arquannir  angulis 
albo  t,  & albo  D . Quare,  fi  coniuugaotur  anguli 
albua.dr  niger  ad  r habebimu»  totum  angulum 
feminig-um  ».  Vnde  omnes  anguli  trianguli»- 
quieturis  in  palam  prodentur  ••  f 

expensio  iv. 

De  obhquangulorum  dimenfione  per  ■ 
logarithmos. 

NOu  minot  euadit  faeilit  logaritbmica  opera- 
tio in  obliquangulit  «Jangulia,  quim  io 

feaanguba.ioititurqiae  tota  in  prf cedentibus  trt- 
bus  obliquangulotum  Theotmaatibu»^ 


/TRACTATVS-XtfVIi: 


theor;  i.pRopps.xxnc.  ’ 

In  omni  triangulo  aggregatum  ex  togarith. 
mis  anguli  cutufws,  (y  cruril  eum  am- 
bientis aquatur  aggregato  crurum  , (T 
angulorum  eis  tffoftorum . 

QVonl»m  nu.  propof  omnium  crurum  ad 
finua  oppofi torum  angulorum  eadem  elt  ra- 
tione hinc  genltna  ex  crure  oppofito,  * fiuu  am- 
biente  equitur  producto  per  multiplicationem 
alterius  finua  oppofiti.fc  crnria  ambientis,* ideo 
produftutn  diuflum  per  finnm  alterum,  *el  per 
cruS  dat  alteram  cruk,  feu  angulum  Ignotum  i Ita 
etiam  ea  pt-5- «•&.,!.  aggregatum  logarithmoru 
cruris,  * finut  aggregato  alterius  finns,  fc  cratis 
logatithmicoequatur . VndefubduUo  alterum 
ab  altero,logarithmus  eius, quod  queritur  prodire 
neeefie  eftjfic  in triagulo  actin  figp.*°  logarit  «c 
cruris  oppofiti,  & logarithmua  CE  finua  imbitatis 
equitur  iogarithmico  aggregato  finua  nc,  * e ru- 
ris Cl . Vnde  fi  ab  aggregato  logatithnueo  »C,Sr 
cc  auferatur  logatithmus , vei  dc  finua  prodibit 
erus  ca  logatithmicum.eelca cruris  logarithmua, 
8r  proferetur  logarithmua  finua  dc. 

« THEOR.  U.  PROPOS.  XXX. 

y'  li  :■  ■ ■ - V • » . 

In  obliquangutis  logat  ithmus  aggregati  au- 
rum jubiutlus  d fumma  logarilhmi  dif- 
ferentia aurum  , (y  differentiati  femi- 
aggregati  fuorum  oppofitorum  angulorum 
relinquit  dtfferenttalem  (emidifferenlia 
eorumdem  angulorum. 

-i  • : i - ..i  i.,j  / 

H&c propof.  funditor  in  propof.  11.  Coroll. 

Nam  quia  ita  eft  fumma  crurum  ad  diffe- 
rentiam eorum,  vt  tangens  femiaggregati  angulo- 
rum ad  tangentem  fcmidifferpnti*  eorum  . Etiam 
logarithmus  tangentis  femiaggregati  angulorum, 
& logarithmua  differenti*  crurum,  nempe  medio- 
rum terminorum  arquabuntur  logarithmo  tan- 
gentia fami  differenti*  angulorum , Sc  aggregato 
Icganthmi  crurum  nempe  terminorum  extremo- 
rum i uxta  propof.  j.  Tra&.u.  \ 

l :«  C -* 

THEOR.  III.  PROP.  XXXI. 

In  obliquangutis  fumma  logarilhmorum  ug* 
grtgati  crurum , C differentia  eorum  e{l 
aqualis  fumma  loganehmorum  bafmm 
vaa,  cs"  alterna. 

HJtx  propof.  Inititur  propof.ji.  huius,  appel- 
lamus  autem  bafim  alternam  Tegmentum 
bafis  ver*,  quod  extra  circulum  remanet,  et  ac  : 
Quoniam  veto  eft  a»  differentia  crurum  ad  ac  ba- 
fim alternam,  vt  ac  bafis  vera  ad  ah  aggregatum 
erarum,  ideo  logarithml quoque  mediorum  ac 
bafis  altera*,  8e  ac  bafis  verae  aquabuntur  Joga- 
rithano  differenti*  af,  & aggregati  ah  c*  J.  prop. 


■ »:  - :i  c 'a 


. • f ? •.*  ■ >r  » 

1 '■  n x i 

traft.*i  Vnde  fi  ab  aggregato  A f , fc  ah  logarith- 
mico  auferatur  togarithm ut  bafis  ac  , eucaiet  io* 
garitbmusalcern*  bafis  ao  . 

. • i • <•  t 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXII.. 

Ex  duobus  Albulis,  quibufcumqut  data fff 
ciet,  O*  futi  cruribus,  fi  tria  dantur 
• quartum  quodcumyuc  rtfetuntys. 

DEtur  angulos  a Gr.  15.  8e  logarithmua  eius 
86ix8;6.  & crus oppofitum  cb  $5.  pedarn, 
ideft  vncwrd  4%o.additis  4.  zffris  erunt  4100000. 
cuius  proximus  loganthmus  eft  866VI9X. 
Angulus  autem  alter  t Gr.to.  eurus  iogar«t(h- 
mus  107*88) ».  Qui  iun&us  log.ir.thmo  cruits 
t B dabit  aggregaram  19*98044.  a quo  dedudus 
loganthmus  alterius  aoguli  a G/.iJ.  remaneat 
logarithmus  10787188.  e ui  in  rabulis  valde  fundit 
eft  1078497'f*  «obit  Onus  eft  7401060.  ocmpt 
abieftis  4-  figaris  dextris  rnciarum  S+o*  «piptr 
dum  18  >' ' r d <’  c 08,  a *:a  iO 

Quod  fi  datis  duobos  cruribus,  flr  angulo  relil 
alium  angulum  reperire  eodem  modo  ico»  fifcfi- 
olet.  | *-■>  tilia 

Patet  autem  operatio  ex  prop.a8. 

ii  'i  •-  •• 

PROBL.  II.  PROPOft. MM V 

I I f (CL^ohqglfl  i, 2 

, Datis  cruribus , (r  angulo  eomprehfnfo  i 
. . , alsos  angulos  patefacere . £* 

-i*  f y %.r  v nuiij  1 tun  id?d 

DEtur  angulus  eomprehenfus  Or.*7«  crup  as 
pedum  40.  ideft  vnciarum  480.**  ai. ud  pe- 
dum 54.  ideft  vnciarum  408.  Summa  cruramcrit 
88  s.  differentia 7*.  vnciar,  medietas  vcr6  fununz 
157.  reliquorum  angulorum  eft  7 6.  m^o. 

Aggregati  crurum 888.  additis  quatuor  zifri», 
Tt fit  Imus  8g8oooo.  logsrithmus  proximus  eft 
1188406.  ideft  finua  proximi  minoris  8979491. 
Differenti*  eorumdem  710000,  quatupe  it*Hn  ^|- 
fris  aude,  ideft  finus  fimilis 7x0777.  logarirh- 
mus  proximus  rfft  16500094.  At  d fferentialjs, 
fcu  logarithmus  tangentia  femiaggregati  angulo, 
rum  Gr.76.mj0.  logarithmus  eft  14x67  876.  De- 
me itaque  hunc  iogarithmuma  logarithmo  diff^ 
renti*  crurum  i quia  «liffcrcnualia  eft  deffeAiifi, 
cdm  eius  arcus  excedat  Gr.4f.  rode  vice  aditio- 
nis fubdudione  vtendunt  eft  ex  propof.  26.  trad. 
xi.  & remanebit  1084)813.  ideft  differenciaiit , Sc 
logarithmus  tangentia  Gs.18.  m.40.  quafim.4». 
Itaque  fi  addas  Gc.i  8.  m.4C>.  fcmiaggregato  cru- 
rum erit  maior  angulus  9?.  snao.  Si  demas  con- 
fequeris  angulunt  minorem  Gr. .57.  HkfO.  • 
Patet  ptopofi  ex  propof.  39.  ibi  enim  probatur 
aggregatum  logaricbgMKuiH  diftcremi*  crurum, 

& 


Digitized  by  Google 


trigonometri/e: 


8e  tangentis  ftmiaggregati  angulorum  equari 
fumm.r  logarii  hnu  aggregati  crurum»  U logarith- 
mi  tangrntiS  fcrr..ffci  entia;  angulorum  . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXXI V. 

Obhquangulum  datorum  crurum  ad  duo 
rcclangula  reducere . 

,.v  ' \ 

Sit  bafis  . pedum,  Se  latus  4.  & aliud  latos  7, 
Addatur  logarithmus  aggregati  crurum  pe- 
dato 11.  vel  vncurum  1)1.  differentis  eorumdem 
pedum  ) vel  vnciarum  )tf. adduis  qua*uor  zifris  vC 
lit  i)ioooo.  itaque  huius  num.  in  tabulis  finus 
prox  mus  efl  1)19681.  cuius  logarithmus  eft  101)- 
ono.&idco  lub  H tuendus  pro  ipfo  fummrcrurQ 
logarith  Ite  d fferentiar  )6oOoo.  fmus  proximus 
eft  in  tabulis  ?Sj 6»)  fle  ideo  et  ia  logarith.eiufJent 
different  c Cotddges  igitur  idos  duos 


loearithmos  (imul , 3e  erunt  iw 517*:  P«fWa 
bafis  pedum  9.  ideft  vnciarum  lOdquatuor  zifnS 
aucte,  vt  fit  1080000.  reperies  (inum  fimiilimum 
in  tabulis  1379994  cuius  logarithmus  cft  **ij- 
6190.  Hunc  itaque  lngarithmum  d fummi  f)4)« 
517 6.  fubducito,  &r  erit  loginchmus  );*8885.  qui 
dabit  finum  443006.  a quo  abied  * quituor  xifr  s 
reflabunt  vncie  44.  ideft  pel-s  q , S;  —-i- , pro 
Tegmento  bafis  alterna; « Cftcra  autem  exequeris, 
vt  propof.16. 

Patet  hrepraxisex  propoC.30.  cum  ibi  proba* 
bitum  fic  aggregatis  crurum  logarithmum  S:  dif- 
ferentia; eonimdcm  in  vnam  fummam  redadum 
squari  fummam  logarithmorum  bafis  verarf8t  al- 
terne . Quare  fubdufto  lo^arithmo  bafis  ver* 
remanebit  logarithmus  bafis  alterna: . 

Habitis  autem  duobus  rrciangulis,  anguli  eo- 
rumrcpericntur  per  logarichinos , vt  Expenf.j. 
docuimus . 


T R ACTA  TV  S XXVJI- 

'•npne  ••••'  • • ' 


t 


TIUGONOMETJIICI  PARS  II. 

De  Triangulis  Sphericis  fohtentiis . 

W3->  1 * • • r-  '■>  t 

Riangulorutn  fphafriconim  do&rina  aftronomia?,  & 
aftrologia?  bafis  eft,nullufq;  fiheipfa  in  illis  proficere, 
aut  aliquid  ritecognofcerepoteft : fcd  ficut  prveipuar 
vtili tatis-  referta  cft,  fic  non  minima  difficultas  in 
demonftrationibus  penitus  percipiendis  dignolcitur: 
Vnde  multi  de  hac  cognitione  haurienda  diffifsi  folis  praxibus  po- 
tius incubuere  ^ Nos,  vt  tam  pra?cipua  Mathematica?  pars  etiam 
imaginationibus  miniis  viliacibus  pateret  clarius, quam  fieri  potuit, 
toni  verbis,  tum  figuris  cum  difficultate  decertauiinus. 

; • «i 

- ■»  - . . , S 

men  vfurpare  crus  angulo  re&ooppofitum  » cru- 
rum reto  arcus»  qui  obliquis  fubtcndun(ur,ang(i* 
lus  vero  adiacens  vocator, qui  adharret  cruri, quod 
efficitur  i bafi,  fit  alsero  crure. 


EXPEN  St-O  I. 


i-i- 1 


Ve  rlflengabs  fpheritit  foluendis . 


■•i;  . ► ■ . n J 1 '•  I 

SOlnvre triangula  fpharricaeft  ex  datis  aliqui* 
bus  partibus  alias  manifiefare,  in  quonego— 
tio  rite  peragendo  ridenda  fune 'ea,  q«e  diximua 
prop.  14.  Se  18.  8e  Coroll.  tradi).  purt.%.  vbl 
euitare  fallacias,  «r  amphiboldgiasdocenntti  ire 
pro  latere,  au*  angulo  qu*fito,attom  inueniamuts 
& locoquxfiti  adhibeamus,  8r  vtfeeuriua  id  fiat, 
fattda  erit  vti  femper  triangulo,  cuius  duo  anguli 
ad  bafim  fint  quadrante  minores,  8r  tales  eruor  ex 
cit.  Coroll.  fi,  & arcuS,  cruraqoe  fubtenfa  hot 
quadrante  minora , non  verd  fi  vnus  fit  acutus* 
alter  obtufus  angulos,  aut  crus  vnum  quadrante 
minos,  alterum  vsrb  maius  * Quomodo  veri  pofi 
fimus  femper  vti  triangulo  duos  kngoios  acuto! 
habente  infrd  docebimus,  cum  de  fubfiitmionev 
Aduerte  a ut  em, bafis  ia  KHs  uiaoguli»  fibi  ato 


T H E O R.  I.  P R O P.  I. 

p T 

Triangula  fphsriea  duobus  circulis  inclina- 
tis ej/*8» , <?  tertio  ejuocumcjue  alteri  ip. 
forum  perpendiculari  habent  finum  cru- 
ris ad  fmunt  bafis  in  eadem  proportione. 
. \ . . . 

Sint  duo  circuli  inuicem  inclinati  abh,!tcvn, 
&r  ali  j circuli  perpcdicillarea.vt  Kct,KWI,^c 
moxt  alteri  ipforum  , vt  circulo  cvn  defcendanr* 
1 1 copicaac  triagula  (phsrica  rt&agula  acm  Vsn, 
Se  xcx  4'  Dico,  quod  ita  eft  ad  finum  Fatereris  cx 
finus  co  bafis  cn  , vt  ad  finum  be  cruris  bv  finus 
bP bafis  bn ,8c  ad  finum  ra  radius  as  . 

Pro- 
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tractatvs  XXVII. 


Probatur  Sinas  totus  sn,  «taa.arcofuotp». 
ralleli.iu  finua  *»,  IU,  *t  *o  funt  paralleli . Ergo 
triangula  ras,& 
ebp,  & fod  funt 
«quiangula,  cura 
parallelis  claudi- 
tur . Quare  ex 
propof.  4*  l‘b.6. 
Elem.  ita  eft  AS 
ad  ar  >vt  ip  ad 
■e,  8c  oo  ad  Ot. 
Quod  autc  finua 
ei  , 8e  vc  , Be  K\ 
sit  paralleli  patet 
( Ar  deferuiat  pro 
vniuerfaii  often- 
fionein  alijs)  na 
debet  efle  ex  def. 
finus  perpcdicu- 
larcs  radijs  V.  g. 
a a finus  radio 
cs  , vel  finus  is 
ei , qui  tranfiret 
ab  v per  a in  § ,8c 
catt.  quibus  ora- 
•ibus , vtpote  in  eodem  plano  pofitis  perpendi- 
cularis eft  sic  feftio  planorum  circulorum  per- 
pendicularium communis  ex  propofi6.traft.xj. 
de  interfeft.  Cum  ergo  finguli  finus  At.,  & es, 
&cf  fine  perpendiculares  radijs  .•  quibus,  Ar  per- 
pendicularis eft  sx,Sr  in  eodem  plano,  vt  sxfin- 
galifint;  Ergo  ipfi  sk  funt  paralleli : quare  ex 
prop  9.  tra&.t  1.  etiam  Inter  fe. 

Idem  oftendetur  de  finubus  bafium  as,  U w»,  Be 
«e  cum  ex  def.  finus  fine  omnes  perpendiculares 
Anui  toti  ns,  8c  in  eodem  plano  fint  circuli  apn  , 
quare  omnes  erunt  paralleli » 

COROLL ARI VM . 

OBferua  autem , quod  ar  menfurat  angulum 
anc  . Quoniam  x at  doftus  eft  polo  ir  j 
▼nde  circuli  inclinati  inuicem  ain.&cvN  tran- 
(eunt  per  polum  n , quadere  etiam  circulus  x at 

rr  polos  illorum  tranfibit  ex  15.  traft.Ji.  part.i. 

hac  ratione  ex  prop.  14.  eiufdcm  traft.erit  xat 
vtrique  perpendicularis  , Ideoquc  arcus  ac  ex 
def .6.  traft  ai.  part.i.  angulum  amc  mcafurabit, 
fc  aV  erit  finus  illius  anguli  ferreus  ac.  Quam- 
ebrem  erit  finus  totus  as  ad  finum  anguli  as,  vt 
finus  bafis  ip  ad  finum  cruris  st  illi  oppofiti . 

THEOR.  n.  PROPOS.  II. 

Triangula fpharica  duobus  circulis  inuicem 
tnclmatts  effefia  , e>*  tertio  quo- 
cumque alteri  ipforum  perpendicula- 
ri habent  finum  anguli  refls,  tdefl  finum 
totum  ad  finum  bafis , vt  finus  anguli 
obliqui  ad  finum  cruris. 

* : > 

QVoaiam  esdem  figura  vtendo  as  finus  totus 
eft  ad  ar  finum  anguli,  vt  bafis  bp  ad  finum 
■1  crurisjerit  edam  par  mutando  finus  totus  aS  ad 
finum  bafis  sp,vt  finus  anguli  at  ad  finwn  cruris 
SB.  • .» 


PROBL.  I.  PROPOS.  IJI. 

Dato  radio , finu  anguli , O*  finu  bafis  latus 
oppofitum  angulo  dato  tnuemre  in  re - 
ft  angulis  triangulis  . 

QVoniam  ex  anteced.i.Ar  «.propof.  as  cft  ad 
_ ab,  vt  vb  ad  s>  , ideo  fi  detur  as  finua  to- 
to* a a finus  anguli  pb  finus  bafis  per  regulam 
auream  epifeabitur  finua  be  cruris  »v  , qui  debe- 
bit efl e fpccie  cbformis  dato  angulo.  Exf  pluerit. 
Sit  bafis  dati  Gr.yo  cuius  finus  7660449  aogulus 
Gr.  jo.  m.to.  Sinus  ver 6 9075)84.  Ar  finus  totus . 
Dicacurque,fl  finus cotns  dat  finum  anguli  Gr.jo. 
nujo.  par.  5075)84.  quid  finus  bafis  76*0445. 
Ar  prodibit  finus  cruris  angulo  dato  oppofiti  par. 
I887969.  Gr.ss.  m.5s.  8e  paulo  magis  . Debet 
autem  hoc  crus  conformari  fpecie  angulo  oppofi- 
to  dato  cxprop.»8.  irad.aj.C0r  5. 

COROLL  AR  |VM.  * 

Hinc  educes  pofle  alias  comparationes  fieri, 
fed  paulo  in  opere  labonofiores,  qur  funt . 
Daco  finu  bafis  BP,  8e  finu  cruris  be,  8r  finu  to- 
to as  reperirc  finum  ae  anguli  oppofiti  N cruri 

datoiB. 

Sic  etiam  dato  cna  anguli  finu  ra.At  finu  toto 
as,  8e  finu  cruris  SB  reperies  bafim  sP  : fed  hx 
operationes  ob  diuifienem , quar  debet  fieri  com 
finus  totus  i.  loco  inueuiscur,  funt  pauli  ope** 
fiores , Ar  in  his  debet  aliqua  reliquarum  partiuia 
cognofd  quadrante  minor  V.  g.  quod  crus  B*| 
minos  quadrante.vel  angulus  vsn  fit  amtu, 

THEOJl.  IH.  PROPOS.  m * 

In  omni  triangulo  fphsric»  reli-tngnlo  pn- 
portio  i nut  anguh  redi  ad  finum  angu- 
li non  redi , eji  vt  finus  complementi 
tmris  relufunm  angulum  [ukttndrntnai 
finum  complementi  ipfius  anguli  rehjm. 

Sit  triangulum  eu  fa&um  n duobus  circuli» 
Inclinati»  u.M.fcijmc,  clatidatque altcrun 
latus  ircus  defeendeni  circuli  Vcsx  perpeodicu- 
lari.  fuper  circulum  L»i*  . 

Sitque  e»  finus  cruris  cs,  Orci  finus  b.fis  st, 
fieut  ho  finus  srcus  Lu  ncnfiiraotis  angulum  a . 
N umcradi  autem  i puo&o c 90.Gr.  Iibg  fm&o 
pol.  ducatur  arcua  9?«  perpendicularia  circulo 
HOZ , 8t  cuculo  v.xer  Coroll.  ■.propof.19.Tr.19. 
cum  polus  fit  in  communi  puo&o . Quare  cax  , 
* na»  cruot  quadrantes  es  propj,.  eiufdcm  Co- 
roU.S.  Illud  autem,  quod  io  primis  eft  oftendtn- 
dum  asD,  fr  XPDcflt  qooquc quadrantes. 

Probatur  autem.  Nam  vns  circulus  ferat  xrq. 
circulum  orthogonslitcr,  n dtsimus,  «t  bifariam 
cum  fint  maximi  j Ergocx  prop.i  bRa&.s,.stiam 
per  polos  cius  circulus  qjx  tranfibit . Pariter 
quoque  Lien  circulus  «uadsm  vr.x  fecat  ortbo- 
gonaluer  et  dl&is,  drbsfariam,  cum  fine  maiimi. 
Ergo  n pr0p.13.cic.  per  polos  emi  rirrulns  is, 
tranfibit . Quapropter  m eodem  polo  circuli  »01 
duo  circuli  LAidfc  vq^coanenicnc  in  n . Sed  poli 
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exCoroII.}.  prop.  citdiftanr  quadrante,  d circulo, 
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cuius  fune  poli . Ergo  bad,&  xpd  quadrantes  fune 
cum  debeant  diftare  ab  x , & c pungis  circuli 
vex  quadrante.  Propterea  ad  erit  complementum 
arcus  b a»  crufque  pd  erit  complementum  ar- 
cas crurifque  ba  , Se  pd  erit  complementum  ar- 
cus xp,  qui  menfurat  angulum  o cum  circulis  xbg 
& cap  ex  r^egione  fit  perpendicularis  . Quadere 
Moerit  finus  arcus  ad  complementi  cruris  ba,& 
©T  finus  arcus  dp  complementi  anguli  c.' 

Dico  itaque  linum  totum  us  ad  linum  ho  angu- 
li obliqui  a dicere  «am  proportionem, nuam  finus 
©m  complementi  cruris  adiacentis  ab  dicit  ad  fi- 
sum td  complementi  reliqui  anguli  c . 


Probator  autem  ex  prarh abitis  l Nam  propof.l.’ 
sftendimus  , quod  fit , vt  St  ad  KT , fic  md  ad  rO 
*Juo^  defeeodat  faper  alteram  Indinatorum  hcaP 
perpendicularis  circnlus  xpq^.  Sed  scaiquatur 
***»  ctim  fit  finus  totus, fc  KTarouatur  finui  ho, 
ctim  fint  finus  angulorum  zquallu  ex propj.  par. 
S-trag.s;.  cum  fint  ad  verticem  a,  & ideo  arcus 
HL»8r  xx  eos  menfurantes  erunt  arquales:  quare 
etiam  finus  ho,  Se  kt  fubtenfi  eruat  arquales. 
Quadere  ex  7.  lib.;.  erit  sh  ad  ho  finus  totus  ad 
finum  anguli  h al  non  regi,  vt  md  finus  comple- 
menti ad  cruris  lAad  To  finam  complementi  an- 
gui i reliqui  G . 

PROBL.  II.  PROPOS.  V. 

Dato  radio  [mu  anguli,  & (thu  complet 
menti  cruris  angulo  dato  adiacentis 
inucnirc  angulum  reliquum. 

QVoniam  radias  eft  ad  Iftiura  anguli  OM.Tt  ad 
Jinum  td  complemdti  anguli  reliqui  c finus 
MD  complementi  cruris,  Ideoque . Si  (latuatur  I. 
loco  radius,  a.  finus  anguli  a,  fc.  HL  'arcus  }.  fi- 
xius complementi  cruris  adiacentis  pAinuenietur 
Unus  dt  complementi  anguli  reliqui,nempe  arcus 
Pd,  qui  ablatus  a Gr.90.  relinquet  arcum  exopta- 
tum Px  men furam  anguli  o . 

Exrmplum . Sit  arcus  Gr.39.*  m.15.  anguli  a 1 
cuius  finus  6) 49WJ.  Crus  ab  Gr.47.  m. $0.  cuius 
complementum  fit  arcus  Gr.4t.  m.30.  Se  eius  fi- 
bus  675790*.  qui  multiplicabitur  cum  fifiu  anguli 
~A,  &r  proferet  diuifus  per  finum  totum . Sinum 
4189697.  dt  Gr.lj.  01.34. 8e  paulti  magis, qui  ar- 
cus dedugus  a Gr.90.  exibebit  arcum  xPGr.64. 
m.36.  Dabent  vero  ifti  arcus  dati  anguli,  & cru- 
ris cfle  quadrante  minores  ad  hoc,  vt  cruris , acci- 
piamur complementum  ex  prop.18.  tra&.ai. 

Quod, It  obferuandum  eft  in  reliquis  praxibus, 
quando  complementa  iote^oeniuflt  pro  arcubus 
accipienda,  ~ 


COROLLARIVM . 

Hinc  quoque  Inuenfes  dato  primo  cruris  ba 
complementi  finu  md  , fecundo  anguli g 
complemento,  cuius  finus  dt,  Se  radio,  Inucnica 
inquam  finum  anguli  a dato  cruri  adiacentis. 

Sicut  dato  l.  finu  ho  anguli  adiacentis  crnri 
ba,  8e  s.  Radio,  8c  j.  anguli  reliqui  o cruri  dato 
oppofiti  complementi  finu  dt,  inuenies  com- 
plementi ad  cruris  ba  finum  mdj  fed  paulo  maio- 
ri kboreob  Radium  , qui  B.  loco  incidit , Se  hic 
etiam  aduertere  oportet  ad  fpeciem  , nam  crus, 
qutid  expromitur  dsbet  fpecic  refponderc  angulo 
dato,  vt  fint  ambo  quadrante  minores. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  VI. 

In  omni  triangulo  fpk  trico  refl.tngulo  finus 
quadrantis  ad  finum  complementi  cruris 
eam  obtinet  proportionem  , quam  finus 
complementi  reliqui  cruris  ad  finum  com^ 
plementi  bafis . 

Sit  fphpra,ln  qua  fic  triangulum  abc  ex  circulis 
Inclinatis  inuicem  dag,  Se  asc.claudatque  al- 
terum latus  arcus  perpendicularis  Vabc  . Erit. 
queFB  finus  totus , Se  bap  quadrans,  Se  va  arcus 
complens  crus  ba  vfque  ad  quadrantem  vi,fir  fi- 
nus eius  ah  parallelus  finui  toti  bp  in  fuperficie 
circuli  Vabc  deferiptus.  Arcus  vero  eb  complen- 
tis crus  bo  finus  b i In  plano  circuli  iBc.  Sicue 
etiam  arcus  da  bafim  ag  complentis  finfts  al  ia 
planitie  circuli  dag  deferiptus  . 

Dico  itaque,  quod  ficut  fe  habet  finus  totus  pb 
ad  finum  b r comple- 
menti cruris , ita  ia 
proportione  afiimila- 
tur  finus  ah  comple- 
menti reliqui  cruris 
ad  finum  al  comple- 
menti bafis  . 

Probatur  ex  t.  pro- 
po(.  h.  Nam  vabc, 
Vdec  sut  circuli  incli- 
nati inuicem,  A arcus 
EBcirculifiBc  menfu- 
rat  angulum  inclina- 
tionis ad  V ctim  polus 
eius  fit  in  v.Vndc  bv, 
& ve  funt  quadrantes. 
Alius  autem  circulus 
dag  perpendicularieer 
fuper  alterum  ipforum,  nempe  fuper  vec  defeen- 
dit  1 pungo  o,qutid  eius  polus  in  circuli  vec 
circumferentia  exiftat . Quare  ea  prop.  1 . hic  ve- 
rlficatur,  eritquePB  ad  bi,  vt  ah  ad  la  , eo  quod 
fint  parallela:  liner  al,Abi>  vtpote  finus  perpen- 
diculares femidiametris  dp,&*V»A  etiam  bp,A  ab 
eoquod  fint  perpendiculares,  vtpote  finus  radi« 
f V . Cura  ergo  linep  fint  parallela;  erunt  triangu- 
la  arquiangula  alh,&  i if»&  ideo  latera  erunt  p«o- 
portionaUa , Se  erit  f b ad  bj,  vt  ah  ad  al  • 
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probl;  iii.  propos.  vn. 


Ditio  ruito , & [mu  complementi  cruris,  &• 
complementi  cruris  alterius  bafim 
inuenire . 


TRACTAT  VS  XXVII. 

tur  quoque  ad  radium  , vt  radius  ad  *V  fangenteni 
fui  complementi  : vndc  etiam  erit  i-uertendo  Ra- 
dius ad  YM,  vt  sV  ad  radium  ; qiiamobrem  difpo- 
(itis  rit^  terminis  cft  proportio  perturbata  . 

Vt  qv  ai  Rad.  Et  vt  Rad.  ad 
JtaSvadRad.  ficRad.adrp. 


QVoniameft  .radius  bf  ad  bi  finum  oomple- 
menti  cruris  b r.  , vt  ah  finus  comple- 
menti  alterius  cruris  ba  ad  finu  al  complementi 
bafis:  adhibendo  regulam  proportionum  ex  radio, 
&ex  ijsfinubus  datis  complementorum  crurum 
prodibit  finus  complementi  bafis  . 

Exemplum  . Sit  datum  crus  Gr.42.cmus  com- 
plementum G.48.  & finus  743144®-  complemen- 
ti huius,  & alterum  crus  Gr.33.cn.  15.  cuius  com- 
plementum Gr.ji.  m.45.  & eius  finus  8457278. 
Multiplicentur  fimul , frprodu&um  per  radium' 
diuidatur,  prodibitque  finus  complementi  bafis 
6284982.  Gr.j8.  m .56.  & paulo  magis,  erit  autem 
minor  quajrante  bafis,  fi  crura  fpecie  concorda- 
uerint  j fi  ver6  diflentiant  fpecie, maior  quadraii- 
te  cxprop.18.  Tra Cor.4. 

corollarivm; 

Hinc  etiam  enafeitur  ;quod  dato  finu  bi  com- 
plementi cruris  bg,  & finu  toto,  & finu  ai* 
complementi  bafis,  mueniatur  finus  ah  comple- 
menti cruris  reliqui  a»  ; V.el  etiam  dato  ah  finu 
c6plementi  cruris  BA,fr  finucomplemcti  bafis  al, 
& radio  bf,  inueniatur  finus  bi  complementi  al- 
terius cruris  j Verum  cumradius  non  voniat  pri- 
mo loco  paulo  operofior  cft  calculus . 

EXPENSIO  II. 


* ™ ungentes  artuum, vi  sv  au  iv  tangentes  com- 
plementorum, fc.  prioris  , R*  poflcrioris , 8c  per - 
nutando  VQjtdsv,vt  ym  ad  YP,  nempe  tangens  pri- 
mi qv  ad  ungentem  complementi  fecundi  sv,n 
ym  tangens  huius  acLyjuangentcm  complementi 
prioris. 

THEQR.-HjPRO.POS.  IX. 

Si  Jit  arcus,  cuijts  rfiutsj referatur  ad  finum 
fuum,  ficui  tangens  altemus 'fecundi  re-' 
fertur  ai  tangentem  altcriffi  icftij . Sic 
quoque  refertur  tangens  complementi 
huius  terttj  ad  tangentem  complementi 
illius  fecundi , vt  radius  primi  ad  /uum 
finum  fe  habebar,  sh»  ■'  _•••■ 


Ve  tangentibus. 

QVoniatn  per  folos  finus  crigonometria  non 
cft  pcrfcda, cum  non  omnes  poffint  in- 
quiri re<3  Jnpulorum  partes  fecundum  omnia  data, 
per  quxinquificio  placeat  ordiri,  & etiam  qu? dam 
per  folos  finus  laboriofiuS  acquirantur , ideo,  vt 
illorum  defcAibus  fuccurrant,  tangentes  adinue- 
tar  funt,  fr  fecantes  . Sed  prius  de  tangentibus  iri 
hae  expenfione  tranabimus , cum  ipfx  cum  finu- 
bus  adfoluendos  omnes  cafus  crigonomctrix  fuf- 
ficere  pofiint  . Sed  prxterea,  quas  diximus  prop. 
24.  fraj.  Tradi. ao  hic  etiam  alix  preuie  propo* 
(itiones  ftacuendx  fune . 

THEOR.  I.  PROPOS.  VIII. 

Sifint  duo  arcus,  ita  erit  tangens  primi  ad 
■ tangentem  complementi  polierions  , vt 
tangens  poflcrioris  ad  tangentem  com- 
plementi prioris. 

Sint  duo  arcus  primus  a.v,fr  ey  fecundus.  Dico 
quod  ficuc  tangens  prioris  qv  eft  ad  tangen- 
tem complementi  pofterioris  vs  , fic  tangens  po- 
Arcir.i  ym  ad  tangentem  complementi  prioris  yp  , 
Probatur.  Tangens  qv  eft  ad  radium  , vt  ra- 
dius ad  tangentem  yP  complementi  ex  prop.25. 
Tradi.  20.  Et  tangens  |tm  arcus  pofterioris  refer- 


Robaturw  propof.itf.  Ilb,  eidem 

proportioni  tertix  arcuum  tangentis  VQ^ad 
ym  funt  dux  proportiones  exdem  radi  j r.n  V.  g. 
ad  finum  or  arcus  alicuius  ex  The/»  rtekx  prxe. 
contextu  yp  ad  vs  , quare  erit  etiam  eadem  pro- 
portio en  ad  ao,  quam  irPad-aV . - 1' 

THEOR.  UC  PROPOS.  X. 

In  triangulo  fpharico  reclangulo  frus  crtt* 
rit  esi  ad  tangentem  alterius  cruris  Ve- 
liqui,  vt  radius  cft  ad  tangentem  anguli 
reliquo  cruri  oppofiti . 

Sint  duo  circuli  inclinati  afg,  &efh,  8:  h0ic 
circulus  normalis  tdi  defcend*t>  claudatque 
triangulum  idf.  Dico  quid  Dc  fi„us  ctutis  of 
eft  ad  DO  tangentem  alterius  cruris  di  fecundi, vc 
*n  radius  cft  ad  es  finum  anguli  ifd  . 

Probatur.  Nam  tangentes  Er,  & od,  «pote 
pcrpcdiculares  ex 
20.  lib.j.  Elcm^a- 
dljSDN.fr  en  , & 
Ideo  paraJlctx  ra- 
dio nt  erunt  per- 
pendiculares efk 
plano,  eu!  radius 
n T perpendicula- 
ris cft, quire  inui- 
cem  quoque  crun£ 
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parallele,&  infuper  DO  erit  perpendicularis,  Gnui  ad  wj  ita  cft  complementi  porter ioris  ^ cus  tan- 
dc  parallelae  radio  en  . Quapropter  triangula  enb,  gens  ag  ad  tangentem  $a  complementi  arcus  prio- 
Ze  odc  erunc  xquiangula,tanquam  parallelis  eoa-  ris  r Ergo  etiam  ex  prop.itf.  lib.j.  Elem.  Radius 
flantia  ex  4«  lib.d.  Elem.  & ideo  Deerit  ad  DO  » vt  *P  erit  ad  finum  rf  complementi  kr  arcus  ab  an- 

radius  en  ad  *s  tangetem  anguli  Ifd.  guli  a,  vc  a«  tangens  bafis  va  ad  sa  tanggptem 

cruris  ia  angulo  ▲ adherentis  triaog.  aiV. 

PROBL.  I.  PROPOS.  XI.  ^lOBL.  It  PROPOS.  XIII. 

Dato  radio,ir  finu  cruris  ad, acentis  angulo,  Dilo  ^ , compiemtnll  ^ ^ 

0-  tangente  ipfius  angui, , cruris  orto-  , „|f  y4s  inHimn  am  Auanj 

fui  tangentem  reptrtre  dato  angulo  /pecte  i da[0  _ 

conformem . 

FAciltter  id  fit  ex  prrccd.  per  regulam  auream 
Nam  cum  fit  radius  ad  finum  complementi 
anguli,  vt  tangens  bafis ad  tangentem  cruris . Si- 
nus  complementi  aguli  muftiplicetar[cum  tangen- 
te bafis,8r  diuidaturper  radium, prodibit  tangens 
cruris  quaefiti  adiacentis . 

Exemplu  . Sit  arcus  Jguli  G.jj  m.io.cuius  cor 
plementu  G.56.  m.40.  & eius  (inus  S354878.  Sic 
▼erb  bafis  Gr.42  i cuius  tangens  9004040.  Mul- 
tiplicentur fimul,&  genitus  numerus  per  radium 
diuifus  dabit  tangentem  7512765.  Gr.36.  m. 57. 
fcpaulb  magis  . Hoc  autem  crus  debet  efle  fpe- 
tie  conforme  angulo  dato  ad  vitandas  fallacias 
prop.18.  Coroll.5.  Trad.aj.p.i. 

i 

COR.  OLLA  R I V M 2*  * 

Hinc  etiam  portet  daw  tangente  anguli  as  , 8e 
radio,  Se  tangente  at.  balis  extrudi  fi  nus  rf 
complementi  anguli  a cruri  dato  adiacentis . Ve- 
rum operofiui . ; <.-.•>  r' . 

<■  • 

THEOR.  V.  PROP.  XIV. 

t \ o : ; h fi.  1:  t 

In  retiangulo  fpharteo  radius  cfl  ad  tangen- 
tem anguli  in  eadem  proportione , quam 
obtinet  finus  complementi  bafis  ad  tan- 
gentem complementi  alter  tus  anguli . 


QVdniam  diximus  dc  linum  cruris  die  ad  do 
tangentem  cruris  alterius,vt  radius  ad  tan- 
gente eb  anguli  r erit  etiam  permutado  dc  linus  ad 
IN  radium,  vc  do  tangens  cruris  ad  eb  tangen- 
tem anguli,  & inuertendo  radius  en  erit  ad  DC  fi- 
Qum»vt  tangens  ib  anguli  f ad  tangentem  do 
cruris  oppofiti  d i . Quare  dato  radio  primo  loco; 
deinde  finu  cruris  , poftea  tangente  anguli  adia- 
centis, prodibit  tangens  cruris  oppofiti  confor- 
mis fpetie  dato  angulo  ex  Gor.5.prop.i8.Trac.iJ. 

Exemplum.  Sit  crus  Gr.ap.  m.10.  cuius  finus 
4898897.  Anguli  adiacentis  tangens  Gr.11.tn.45* 
quae  ert  $989596.  Multiplicentur  fimul,  & nume- 
rus genitus  diuifus  per  radium  proferet  tangen- 
tem 1954461 , quae  eft  Gr.  11.  m.J.  Se  paulo  magis  • 
anguli  oppofiti . 

COROLLARIVM. 

Hinc  etiam.  Dato  primo  tangente  eb  anguli 
F.fecundd  radio  en  ,-  tertio  ungente  cruris 
oppofiti  angulo  dato  poterit  inueniri  crus  adiaces, 
vtprpccd. patet . Sicut  etiam  dato  finu  dc  cruris, 
8e  data  tangente  alterius  cruris  do  , fir  radio  an- 
gulus f oppofitus  alteri  crurum  extrahi  poterit  t 
fed  paulo  la^otiofids, quae  tamen  inaenta  datis  de- 
bent efle  efle  fpetie  conformia  ex  prop.18.  Tr.ij. 
Cor.  5. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XII. 

In  triangulo  fpbarico  retiangulo  radius  eft 
in  proportione  ad  finum  complementi 
anguli  non  retii  , vi  tangens  bafis  ad 
tangentem  cruris  ditio  angulo  adh  arent  is. 

Sit  finus  *.f  complementi  arcus  b*  anguli  a; 

Tangent  autem  cruris  At  fit  AS,  at  bafisav 
tangens  fit  ac.  Ex  praeced, radius  Pb  ad , finum  ik 


Sit  triangulum  iav,  & bafis  va  complementum 
fit  ab,  menlura  veto  anguli  v fic  arcus  F b di|- 
ftus  polo  V , cuius  complementum  , vt  oftendi 
prop.5.  huius  eft  arcus  bh  . Dico,  quod  radios 
i*c  eft  ad  tangentem  nm  anguli  a , quam  finus  sb 
complementi  bafis  poflidet  ad  tangentem  tfc 
complementi  bh  anguli  v. 


Pr.  Ex  pr.lo.h.ita  eft  Pc  radius  ad  cd  tagent^  an- 
guli hab,  vt  finus  crurisadiacentis  Sb  ad  tangente 
be  cruris  oppofiti  bh;  Sed  hoc  crus  bh  eft  copleme 
tu  anguli  v,8c  CD*quatur  tangenti  mn,cu  fint  tan 
gftes  zqualiu  anguloru  ad  vertice  a ex  }.  tr.lj.p^ 
Ergo  radius  crlt  ad  tangente  nm  anguli  a trfengm 


neta,  quam  tangens  bt  anguli  t ad  tangentem  vr 
oppofiti  cruris . Verum  «18.  huius,  ficut  eft 
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|Va  t vt  ftnus  ii  complementi  bafis  ad  tangen- 
tem *e  complementi  alterius  anguli  y , 

PROBI,.  1«,  PROPOS.  XV. 

VatQ*  radio  , 0 tangente  anguli,  & fni$ 
complementi  bafis  , tangentem  compl, 
alterius  anguli  reperire . ® 

OVonism  ex  prarced.  radius  efP»d  tangentem 
«anguli,  et  finus  complementi  bafis  ad  com- 
plementi reliqui  angu|j  tangerem, adhibita  regula 
proportionum  poflulatam  exhibebit  tangentem , 
Cxcmpiu  . Detur  radius,&  anguli  G 45.  10.19» 
tages  ioidif).& bafis  G *a  m,jj.c6pI.G.a7.m  f 
fiuus  fit  511^589. qui  numeri  inuicem  multiplicati 
exhibebut  r 1704x8  pro  tagctequpfita  copLangnU 
alterius  G.x7.m.ao.Vnde  agulus  erit  G.6x.m.40. 
qui  debet  efle  m»norquadrace,qu6d  data  5guJus,& 
bafis  e fle  debeant  quadrante  minora,  at  fi  bafis  fit 
maior  quadrante  angulus  «flet  obtufus  ex  cit.prcH 
pofix8.Tr.ag.  Cnr.i.  p.x. 

COROUARIVM, 

’*  > ■ ■ ■ t * : 

X)  Oflent  etiam  alio  pa&o  ordinari  termini  ft*- 
X tuto  primo  loco  to,vd  kn  cagerue  anguli  op« 
pofiti,  x.  loco  radio , g.  loco  anguli  alterius  com- 
plcmfti  tegente, 8f  pr^diert  Ortui  il  compl.  bafis. 

Vel  1 finus  sicoplementi,!.  tangens  comple- 
menti anguli,).  radiuSjgeneraret  anguli  tang.cO, 
yel  w M , Sed  facilitas  h*c  quarfita  alio  pa&o  veni- 
bimur  . Debent  autem  data  efle  quadrante  mino, 
ra  ob  yfum  complementorum  ex  propof.df.Tra<ft» 
*7.huiu$. 

,V»V  : . / . ' 

THEOR,  VJ.  PROPOS.  XVI, 


t v s xxvii;  - ^ 

CJa.r«  mtettnd*  oh  tanget»  erit  ii  radium,  n 
I > ungem  .4  io  linum  n pro.,  autem  ljiTr.ii. 

on  refertur  ad  dP  ,r ta  pp  radius  ad  Mk  tanget)  - 
tem  complementi  eiqfdem  ircus.  Quapropter 
Tt  d.  «4  M r , fj r proportione  correfponde- 
bit  iv  .4  io  ungentem  . Radius  itaque  eft  .4  km 
erutis  RK  in  re&snguUi  i,*.,  vt  tingetur,  com- 
plementi i v bafis  vx,  .4  linum  io  arcus  ia  com- 
plentis arcum  Df  menfutam  anguli  t . 

PROBE.  TV,  PROPOS.  XVm. 

Dato  Radio , C5-  tangente  cruris  adiaccnth , 
O»  tangente  complementi  bafis  [tnum 
complementi  anguli  data  crUYi  adiadfn* 
tis  mutnire , 

QVoniam  rangent!  m*  radit»  e)  propoMSne 
refertur.qui  Ungent  complementi  balla  t. 
ad  finum  complementi  «ngull  to  adhibiti  regilla 
proportionum  e*  tribus  primis  datis  JiTi  iclafam 
linum  i o exhibebit,  vt  esemplum  docet . ’•  »> 

Exemplum.  SitcrusG.a7.rn  js.cnhis  t4r|Mlf* 
eft  SttjoO?.  Bafis  Ver6  compl.fit  GI49.01.1P,  ca- 
to» «"gens  11571494.  Multlplicenturoiie  (imuli 
Rr  prodn&um  per  radium  diuiditur.ablrftit  7.  st-’ 
fris  ad  dextram  , tt  rnorfs  eft  , Si  prodibit  fimjd 
«on»»7-  qui  efl  Gr  J7.  m.«.  Se  paulo  magis , ntrf 
fubdudus  i Cr.90.  efficietur  angulus  etoptatub 
Gr.4s.rn.54.  Oblerusquequbd  cs,  qu* dantur 
fintfpecie  cognita  quadrante  minori  ob  vfum 
complementorum  : vnde  f Re  angulus , utii  Clui- 
tur debet  effit  acutus  ex  pr6p.1B.  trad.  Jj.  CoAj? 

• > 

Theor.  vri'.  p r o p o s.  xyijt.  J 


Trianguli fpharici  reflanguli  radius  ad  tan- 
gentem cruris  eadem  proportione  potitur, 
ejud  tangens  complementi  bafis  ad  finum 
complementi  anguli  adtaccntis , 

IN  triangulo  exv,  cuius  angulus  reflui  . t ba- 
fis vero  vit.tangenl  teri  ■■eius  complementi 
1 v,Sc crus  fit  ktt>  cuius  tangens xh,&  tangent 
dius  complementi  dn  . Arcus,  qui  angulum  tc 
menlurat  fit  di,  cuius  complementum  fit  1«  , St 
eius  (inusto.  Dico,  quod  Radius  c?  eft  ad  tan- 
gentem cruris  im  in  proportione  illa, quam  habet 
tangens  complementi  bafis  1 1 ad  finum  10  com- 
plementi anguli  K. 


T Probatur  ex  propof.io:  Sinus  to,  eft  ad  em. 
•gCQtem  ls,vt  radius  o,  ad  tagqnum  DM  anguli  4. 


Radius  efl  ad  ungentem  eomulefunii  an- 
guli, ut  tangens  cruris  dicio  angulo  op- 
pofiti  ad  finum  cruris  ai  tacentis. 


Sit  triangulum  avi  iq  prarced.  fig, . Deturque 
angulus  a,  eoius  ungens  eft  ; complcmcn- 
ti  ver6  eius  anguli  tingrtis  eft  amem 

©ppoficum  eft  iv , cuius  tangrp*  fiam  ,verb 
lateris  adjacentis  At  eft  io.  Dico  itaqu',<nMra» 
iius  vtefl  id  Ht,  vf  r»!dd  \6'. ' J r 4 1 ' 

Probalur  dn  eftadDP,  vt  iBid  io  wuertendo 
propof.io.  hqiusj  fed  rt  tanget)*  dk  ad  radium  pj», 
ita  ex  propof.xf  .traft.io.  eft  raditis  9k  ad  tang^w- 
tem  mk  compl,  Frgo  vt  radius  >■  ad  tangentem 
mk  complementi  xr,  anguli  a j fic  tangens  is  cru- 
ris oppofiti  ad  finum  cruri»  adlaccntu  io . 

PROBt^  V,  PROP,  XIX.  * 

pato  radio , 0 tangente  complementi  au- 
guliyO*  tangente  complementi  cruris,  li- 
num cruris  adiacentis  angulo  dato  mite* 
{hgare, 

OVoniam  hfcquatuor  funt  proportionalia  ra- 
dius ,ad  tangentem  complementi  angulj , 
ileut  tangens  cruris  oppofiti  ad  finum  Claris  a<fia- 

tentlsiitfco  regula  ptopottionum  inlliratum  com- 
plebtt,  ~ Esem- 


Digitized  by  Googli 


DE  TIANGVLI5  SPH^RfCIS  SOLVENDIS 


Exemplum  . Sit  datus  angulus  Gr.tfi.  m.18.  cu- 
ius complementum  eft  Gr.t7.fn.ji.  Tangenfque 
eius  jujo^.crus  vero  Gr.i8.m.  16. cuius  ungens 
eft  *3?)Oio.  multiplicati  itaque  illi  numeri  fimul, 
ic  diutii  per  radium  dabunt  finum  l?J7)xf.  exop- 
tatum, qui  eft  Gr.ioi  8c  paulo  ampluis  t Opus  au- 
tem eritobferuarc,vt  fpecie  iit  crus, quod  eruitur, 
& conforme  datis,  ex  prop.18 tfj&.aj.p.i.coroil. 
$.8c6.  qux  fumenda  erunt  quadrante  minora. 

THEOR.  VIII,  PROP.  XX. 

Rudius  efl  ad  'finum  complementi  -anguli  > 
vt  tangens  complementi  cruris  adt  ac  en- 
tis ei  ad  tangentem  complementi  bafis 
tn  fphanco  reftangulo . 

IN  prfrccd.fig.prop.il . huius  detur  triangulum 
fphericum  re&angulum  ai  V ,&  angulus  rab, 
cuius  complementum  Rr,  & finus  eius  bf  . Bafis 
iit  av,  cuius  complementum  vr,  & eius  tangent 
TR.crus  fit  ai, cuius  complementuip,  9e  tangens 
Spfius  by  . Dico,  700*4  i>b  radius  eft  ad  ilf  finum 
complementi  anguli , vt  tangens  by  complementi 
cruris  eft  ad  ungentem  T&.  complementi  bafis , 
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(onent  bafis  erit  ouadrante  minor*  fi  difloaent 
maior  cxCor.4.  prop.18.  rrac^.ij. 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XXII. 

. _ ? . . . f . i ' 

Raditis  eft  ad  tangentem  complementi  an- 
guli obliqui  in  r eft  angulo  fpbtrico  , -vt 
Ungens  complementi  reliqui  obltqur  ad 
finum  complementi  bafis . 

TRianguIum  datum  fit  avi  in  fig.  prop.14.  h. 

tangens  verb  complementi  anguli  a,  feu  ar- 
cus eummenfurantis,  fit  KM:  Complementi  ve- 
rb  bafis  iit  a t,8e  finus  sb,&  alterius  anguli  v.quc  ( 
arcus  fb  menfurat  fit  complementum  bh, tangens 
be  . Dico  igitur,  q-aod  radius  ex  ca  proportione 
refertur  ad  mk,  qui  b e ad  «•> . 


Probaturi  Nam,  ve  oftendl  propof.IO.  huius» 
tt  »P  ad  sy,Gc  fb. eft  ad  tr  ; Ergo  permutanda  ra- 
dius bp  erit  ad  fr  finum,  vt  BY  tangens  ad  tb.  tan- 
gentem ; f«d  fb.  eft  finus  complementi  rx  arcus 
bb.  anguli  a 1 atir  complementi  bi  cruris  (i  a 
tangens,  8c  tb.  complementi  b.v  bafis  av  un- 
gens . Ergo  patet  propofitum  . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXI. 

Dato  Radio,  o-fmu  complementi  unguli, O* 
1 tingente  complementi  cruris  , <f  fpetie 
ituris,  aut  anguli  reliqui  iuuenire  tan- 
gentem complementi  bafit,(s-  inde  bafim. 

IVxtaprarced.  propof,  cum  hcc  propofita  fine 
proportionalia  regula  proportionum  ex  po- 
ftulata  largietur.  , 

Exemplum . Sit  datus  angulus  *J  Gr.  cuiua 
implementum  eft  Gr.77.  fceius  finus  9747700. 
Et  cras  17.  Qr.  catus  complementum  eft  Gr.$j, 
ciufque  tangehs  15170448.  qui  numeri  fimu| 
4ii&i,&per  fiilum  totum  dtuifi  dabunt  tangen- 
tem U9Jojitf.  Gr. Ji.  m.17.'  qui  Gr.  fubduftl  i 
40.  exhibebunt  arcum  exoptatum  bafis  Gr.J7>  m. 
4J  . Si  autem  data  cognita  quantitate  fpetie  coa- 

v'  .1 . r 


Probatur,  NimeX  lo.h.lta  eft  saadBE.vtPC 
id  cds  Ergo  inuartendo , vt  be  il  bs  fic  dicent 
CD  ad  cP  * fed  ob  radi  1 nec  non  , 8e  tangentis  ae- 
qualitatem, vtCDadcP  radium, Ita  eft  NM  ad np? 
At  vt  Nm  ad  m P,  fic  ex  propof.iy.  traA.io.  eft  ra- 
dius pk  ad  mk.  Ergovt  eft  radius  pk  ad  mk  can- 
gentem  complementi  anguli  a,  fic  eft  bb  tangent 
complementi  anguli  ceiiqui  ad  as  finum  comple- 
menti  bafis.  > 

PROBE.  VII.  PROPOS.  XXIII. 

» 

Dato  finu  toto,  (T  tangente  complementi  an- 
guli , 0-  tangente  complementi  alterius 
anguli  inuenire  tangentem  complementi 
ha  fit. 

Pl  Atctoperacioez  prnciA.  quia  cum  riiu  , te 
quaefitp  tangens  bafis  fiat  prqpartionalia,ia- 
ucnletur  per  regulam  proportionum  . 

Exemplum.  Sit  datus  angulus  Gr. 76.  cuius 
complementum  eft  Gf.44.  8e  tangrn*  9**0888. 
Alterius  verb  anguli  Gr.48.  fit  complementum  31. 
Se  tangens  fit  6 2 4S.697.  qui  numeri  multiplicati 
fimul  exhibebunt  pro  tangente  implementi  bafis 
numerum,  qui  diuifus  per  finum  totum  erit  tfoj- 
ftps.  Gr.ji.  fer£>qui  fubduftl  aporGf. 
eruot  Cr.58.  m.54.  bafis  . Debent  autem  funi 
anguli  quadrante  minores  ob  vfum  complemen- 
torum : vnde  , & bafis  erit  quadrante  minor  ex 
prop.  1 8.  par.l.  trad.ij.  Cor. 4. 


eee 

. . I -V  • 


THEOR. 
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THEOR.  X.  PROP.  XXIV.  jTHEOR.  I 

Radius  e fi  ad  finum  cruris , vt  tangens  com - 

• * i . j _ Duorum  arcuum* 

plementt  alterius  cruris  ad  tangentem  r f 
1 . . t ^ r. i fecantem  fecun 

complementi  anguli  oppo'iti . pofterior/s  d 

DEtur  triangulum  ilV  in  fig.  propof.  it.  Se 

duo  eius  crura  kr,  Si  tV,  qua  ambiant  art-  ^ Int  duo  arcus  » | 
gulum  rc&um  R,  finas  tutem  cruris  xRfitFR;  »3  fig.  pr.8.  8e  eo 

tangens  vero  rv  cruris  fit  rt,  8e  eius  coplemctl  RT,  &ed,  fecantefi 

av  fit  Ao,at  arcus  aogulutn  jt  mcnTurautis  tangens  ita  eft  tr  finus  coi 
fit  b y»  Si  complementi  fic  as  : Dico  igitur»  quod  fecundi  nm,  vcluti 
ficuti  pb  radius  eft  ad  fr  finum  cruris, ita  ac  tan-  complementi  fecun 

gens  complementi  cruris  eft  ad  as  tang.  comple- 
menti anguli  K oppo  fui . \j> 

probatur . Nam  ex  prop.io.  huius, ita  eft  finus  K 

»r  ad  rt  tangentem»  vt  pb  radius  ad  tangentem 

BY ; Idcoque  permutando  fr  erltad  Pb,  vtRTad  \ 

BY»  Si  inner  ter,  do  f B radius  erit  adlR  linum,  vt 

BY  tangens  ad  rt  tangentem  s fed  rt  B Y tan- 

gens  ad  rt  tangentem  fic  ex  propof.  8 huius  * y 

tangens  ac  complementi  arcus  fecudi  vr  eft  ad  SA  , 

tangentem  complemeti  primi  bi:  Ergo  ficut  eft  ra-  J •* 

dius  pB  ad  finum  fr,  ita  tangens  ac  complementi  n.  f* 

cruris  ad  tangentem  as  complemeoti  aQguli  x.  I 


PROBL.  VIII.  PROPDS,  XXV. 

Radio  dato , O*  finu  cruris  , e>*  tangente 
complementi  cruris  alterius  tangentem 
complementi  anguli  obliqui  inuemri , 

IAm  ex  prae.  patet, qubd  cum  hac  fint  quatuof 
proportionalia  datis  tribus  vltimum  regula 
aurea  irtuenire  polfimus  , vnde  . 

Extmplum  erit . 'Sic  arcus  Gr.J7  m.15.  caius 
finus  fit  £052940.  Se  arcus  alter, qui  crura  re&an- 
guli  conficiant  Gr.xj.- m. 47.  cuius  complementi 
Gr66.rn.ij.  tangens  eft  22690909.  Multipli- 
centur fimul , Se  radio  genitum  diuidatur , Se 
generabunt  11714671 . qui  numerus  erit  tangens 
Gr.55.rn. 56.  fere  complementi  anguli  quafiti . 
Vnde  arcus  Gr.j6.  m 4 erit  angulus  qua- fi  tus . 

Porro  in  omnibus  illis  obfetuaoda  eft  regula 
generalis  , vt  fi  quando  dantur  crura  quadrante 
maiora,  vel  bafis , aut  angulus  affumatur  vica- 
rium eius  triangulum  refiduum » vt  infra  docebi- 
mus . Etcum  vtimur  triangulo  vicario  : fimul 
corollaria  prop.a8.  tra&.:j.  part.a.  vbi  docemus 
quanam  crura  quofnam  requirant  angulos  , vel 
quinam  anguli  crura  fibi  conucnicntia  repofeant. 
funt  obfernanda 

EXPENSIO  III. 


Probatur . Ita  eft  tr  fintis,  fcu  ow  ad  radium 
NR,  vt  radius  Nv,  fiuc  idem  nr  eft  fecantem  No  » 
& vt  eft  bd,  feu  N2  finus  complementi  ad  radium 
en,  ita  radias  ny ad  fecantem  mm ex  pr,x6.t r.20. 
Se  ideo  **m  erit  inuerienio  ad  ra^iura.vt  rad.ad  10. 
Quare  *ft  proportio  perturbat*,  vt  in  difpofitis 
termin'*  potes  videre . 

vt  rt  eft  ad  R.  At  vt  R.  ad  ed  . 
Ita  nm  eft  ad  R.  fic  R.  ad  qN  . 

V ndc  ex  aquo  arguere  poterimus  ita  effe  rt  ad 
bd  , vt  nm  ad  nq^  Se  ideo  ptrmutapJo  ita  erit*x 
finus  complementi  prioris  arctos  ad  nm  fecantem 
arcus  pofterinris , vt  ed  finus  complemeoti 
arcus  poftcriorls  ad  fecantem  arcus  prio- 
ris . 

A .14  • . 

4 COROLLA  RIVM  1^ 

Hinc  deducitur  effe  quoque  'rmertenio  fecaiu 
tem  prioris  arcus  NC^ad  complementi  finii 
fecundi  ED,vtfccans arcus  poftertoris  mn  ad  fi- 
nura  complementi  arcus  prioris  rt  . , 

Rurfufque  quod  vt  finus  tr  primi  arcas  yr  ad 
fecante nm coplcmenti  fecundi  ev > fic  finus  ed 
apeus  iv  huius  ad  fecantc  NQ^comple  menti  arcus 
prioris  RV  mutaris*tantum  arcufi  denominationi-; 
bus , vt  finas  dicatur  arcas, qui  ent  complcmen- 
«>  8c fecans  complementi,  qua  arcus  fccans  erat. 

C.ORoLLARIVM  ii'; 

T Deoque  erit  etiam  permutando  finas  primi  ad 
X finum  poftrcmi  » vt  fecans  complementi  po- 
fterioris  ad  fecantem  prioris  complementi , vd 
etiam  finus  complementi  prioris  ad  finiire  com- 
plementi pofterioris , vt  fccans  pofteriori*  «reus 
»d  fecantem  prioris . 


Ve  fecantibus 


QVamnis  per  folos  finus.  Se  tangentes  omnil 
trigonometria  redangulorum  abfoluta  ef- 
fet » quia  tamen  In  tribus  cafibut»  qui  prop.6.foI- 
ui  poliunt  . Sinus  totus  primo  loco  non  venit, 
ideo  tum  ad  abundantiam  db&rine,  tum  etiam, vi 
in  cis  facilior  calculus  eueniat , etiam  fecantiura 
tabula  condit*  fuerunt,;  fed  antequam  ad  proble- 
mata, qup  reftanguloru  docent  folutionc»deuenia- 
musjquadam  fecantium  inter  fe,  vel  ad  finus  ex-, 
ponende  funt  habitudines  . 
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THEOR.  II.  FROPOS.  XXVII. 

Si  fit  arcus , cuius Jin  usta  ad  radium proZ 
portione  feratur  , qud  finus  complementi 
alius  fecundi  ad  finum  complementi  al- 
terius tenij ; fecans  quoque  terti)  ad  ft- 
catem  fecundi  eam  habebit  proportionem, 
guam  finus  primi  arcus  ad  radium  con- 
sequitur . 

PRobatur.  Quoniam  ex  prop.lS.  lib.J.Eiem.' 

qo*  eidem  rationi  funt  ejdem  rationes, & in* 
ter  fe  tales  iunt . Ponitur  vero  id  in  ipfa  propof. 
nam  ex  thcfi  finus  primi  arcus  ponitur  ad  radium 
2k  fecans  pofterioris  alius  terti  j ad  feeatem  fecun- 
di, vt  finus  complementi  fecundi  ad  finum  com- 
plementi tertlj . Quapropter  etiam  Inter  fe  fimili 
proportione  gaudebunt  fecans  tertlj  ad  fecantem 
fecundi,  qua;  Sinus  primi  ad  Radium . 

COROLLARIVM. 

IDem  quoque  erit  fi  finus  fint  arcuum ,8r  fccan^ 
tes  complementorum,  vt  per  fe  patet . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXVllU 

Vt  Radius  refertur  ad  finum  bafis , fic  f e ha- 
bet Jecans  complementi  cruris  oppofiti 
ad  fecantem  anguli. 

Sit  triangulum  fpharricum  Ye&angulum  At d, 
cuius  bafis  ak,  fic  eius  finus  vk,  ad  quem  ex 
didis  de  finubus  prop.i,  h.  eandem  proportionem 
gerit  finus  totus  NR,quam  finus  rt  anguli  a ad 
linum  cruris  ke,  fecans  verb  complementi  xv  ar- 
cus, nempe  cruris  dk  eft  no  . Secans  verd  com- 
plementi vr  arcus  R.B  menfurar  anguli  a eft  nq^. 
Dico  itaque,  quod  ficut  eft  finus  totus  nr.  ad  fi- 
num  bafis  fk,  ita  fe  habet  fecans  NO  ad  NQjecad*. 
um  complem. anguli. 


Probatur Nam  finus  tr  tamquam  primi  arcus 
eft  ad  finu  m cruris  ex  tamquam  fecundi  arcus, vt 
radius  Na  eft  ad  finum  bafis  fk  : fed  ex  propoLafi. 
Italus,  *t  finus  primi  arcas  ad  finum  fecundi  ar- 
cas, nempe  rT  ad  xe,  fic  aflimllatur  in  proportio- 
ne fecans  No  cdplementi  vx  fecundi  arcus  xd  fe-, 
canti  complementi  primi  arcus  br  ; Ergo  ex 
yi.  vt  radius  Nr  ad  fk  finum  bafis , ita  fecans  kO 
cruris  compKmenti  xv  ad  fccartjem  Ninguli  A 
complementi  rv. 


PROBL.  I.  PROPOS.  XXIX; 

Dato  Radio, finu  bafis,  O4  fecmte  complcZ 
menti  cruris  inuenire  fecantem  com- 
plementi anguli  oppofiti  . 

OVonlam  data , &r  quarfitum  funt  ex  prafced. 

quatuor  proportionalia  poterit  ad  quxren- 
dum  quartum  adhiberi  regula  proportionum.vndc 
ftablt . 

Exemplum Sit  datum  triangulum  redangu- 
lum,  cuius  bafis  Gr.4?.  Se  finus  eius  68151994. 
crus  veri  fit  Gr.j7.8r  complementum  Or.jj.  cu- 
lus fecans  eft  16^16401.  Ducantur  fimu! , & pro- 
dudus  diuifus  per  finum  totum  erit  fecans  11331- 
3J8.Gr.a8.  m. 4 paqlo  audior  complementi  an- 
uli, qui  gr.  fubdudi  a 90.  daut  Gr.fi 1.  rn.y6.De* 
et  vero  angulus  conformari  fpetie  dato  cruri  ex 
prop.28.trad.aj.  Coroll.j. 

THEOR.  IV.  PROPOS,  XXX.' 

Radius  cf! ad  finum  complementi  cruris,  vt 
fecans  bafis  ad  fecantem  reliqui  cruris . 

IN  triangulo  reSangulo  »tp  (cSmucom- 
plementi  k V cruris  dk,8c  pk  finus  complemen- 
ti kr  bafis  ak  , cuius  fecans  eft  cn  , 8r  finus  ip. 
complementi  »c  reliqui  cruris  da,  cuius  fecans 
eft  nb:  Dico,  quod  radius  ' O eft  ad  finum  id,vC 
fecans  Ng  bafis  ad  fecantem  reliqui  cruris  Nb  . 


Didum  eft  fupra  prop.j.  huius , vt  nd  r ad.  ai 
DI,  fic  lk  cfleadxr:  Ergopfr/»«M«f<»ND  radius 
erit  ad  finum  lk  complementi  cruris,  vt  id  finus 
arcus  dc  prioris  ad  Pk  arcus  kl  pofterioris  . S#d' 
ex  prop.atf.  huius,  vt  id  ad  px , ita  eft  Hg  fecans 
arcus  ak  complementis  kr  pofterioris  ad  Nb  fe- 
cantem arcus  ad  complementi  arcus  prioris  dc  : 
Ergo  ex  16.  lib.f.  vt  radius  nd  eft  ad  finum  lk 
complementi  cruri;,  fic  fccaqs  Nq  bafis»  ad  fccanj 
t em  Na  reliqui  cruris . 

PROBL?  II,  PROPOS.  XXXI. 

Dato  Radio,  is- finus  cruris , (s-  fecante  ba- 
fis inuenire  fecantem  reliqui  cruris . 

PAtet  prob.  ex  prxe.  qua  oftendimus  quatuor 
propofitacfte  proportionalia.vnde  per  regu- 
lam auream  quefiti  cruris  finum  cognofeemus  . 

Expmplum.  Sit  crus  Gr.39.vn.  18.  cuius  com- 
plementum Gr.50.  rn.4s.  fic  finus  773840».  Sic 
quoque 


Digi 


TRACTATVS  XXVII. 


480 

quoque  bafiiCr^pt-mji.cuiui  fecaos  14044411. 
quam  cura  numero  finua  multiplicabis,  Sc  diuides 
per  radium,  fc  exhibebit  fccaotem  10868145-  Gr. 
ij.m.4.  fedpaulb  minus  reliqui  cruri» : obfcrua 
teri  Cor.a.  & ,.  prop.»8.  traa.JJ. 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXXII. 
Rudius  eifad  fecantem  cruris,  vt  fecans 
ulterius  ad  fccantem  bafis  . 

TRianguIum  in  prarc.  fig.  fit  a kd, fecans  bafis 
No, fecans  cruris  No, fecans  alterius  cruris 
Nb  . Dico  itaque»  quod  ea  proportio  militat  radij 
Nd  ad  fccantem  on,  qua:  fecantis  N>  ad  fccantem 
gN. 

Probatur  lx  finus  complementi  cruris  eft  ad 
radium  nd,  vt  radiusNDad  fccantem  NOexprop. 
26.  Tra&.ao.qui  funt  in  eadem  fuperficieclrcul{ 
Vkd:  Sed  vt  eft  finus  lk  ad  radium  #d.  Ita  eft  fi- 
nus rx  arcus  u primi  complementi  ad  id  linum 
dc  poftremi  complementi»  & Ideo  ex  prarc.  prop. 
2d.h.  vt  NB  fecans  poftremi  arcus  ad  hc  fccantem 
primi  arcus . Ergo,  vt  radius  NDad  fccantwn  no» 
ita  eft  fecans  Nl  ad  fccantem  nc  • 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXIII. 

Dato  radio , & fccantt  cruris , & fecantc 
alterius  cruris  inuenire  fecantm  bafis. 

HOc  regula  aurea  operi  comittitur,vt  ex  prec, 
patet  ob  proportionem  quatuor  termino- 
rum in  tliefi  propofitorum . 

Exemplum  . Sit  crus  Gr.28.  m.7.  cuius  fecans 
Iid?799p.crufque  aliud  G.87.  m.i8.  cuius  fecans 
fic  2294614.  quf  multiplicata  Der  exhibitam  fe- 
cantem  alterius  cruris, & pofteadiuifa  per  radium 
expromet  feeantei*  240699612.  Cr.87.m.37.& 
paul6  minus  , erit  itaque  bafis  minor  quadrante; 
quia  crur»  in  hoc  cafn  fpetie  concordant, at  fi  fpe- 
tie dHfbnent,  bafis  erit  maior  quadrante  ex  Cor. 
j|.prop.i8.  trafi.Bj. 

THEOR.  VL  PROPOS.  XXXIV. 

Rudius  efl  ad  finum  anguli  cbhqui , vt  fe- 
cans alterius  ad  fccantem  cturis  oppofiti. 

Sit  angulus  a obliquus  trianguli  akd»  culus 
fiatis  rt,  finus  vero  totos  rN  , fecans  nz  an- 
guli k reliqui  $ fecans  verd  cruri*  oppofiti  Nb  • 


fclcoi  quid  radius  »N,  iti  prbpbrtloiie  corref- 
foodet  ad  Eum  T»  aoguU  a,  vt  fecans  tu  *ng“ll 


K reliqui  ad  fccantem  nb  cruri*  oppofiti  angulo  t. 

Probatur . Didum  eft  de  fioubua  propoL4.l1. 
finum  vi  com  dementi  lateris  ad,  ita  efle  in  pro- 
portione ad  cdplementi  finu  10  , ficut  radius  Nt| 
feuNjLadfinu  L H,feu  «quale  at  anguli  Atfed  ve 
finus  complementorum  funt  inuicem,  fic  fecantes 
arcuum  inuerse  in  eadem  proportione  funt:  quare 
fecans  nz  anguli  k ita  erit  ad  fecantem  nb  cruri* 
oppofiti  ad,  vt  finuS  fi  cdplementi  cruris  ad  finum 
10  complementi  anguli  ex  26.  prop.  h.  6.  Cor.  2. 
& ideo  erit  ex  1 6.  lib.j.  vt  radius  nr  ad  finum  T$r, 
fic  fecans  nz  ad  fecantem  nb  . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXXV. 

Dato  radio , &*  finu  anguli,  O*  fecantc  al- 
terius anguli » fccantem  cruris  inuenire 
huius  alterius  anguli  oppofiti . 

PAtet  id  regula  aurea  poffc  operi  demandari» 
cum  habeamus  ex  prarced.  quatuor  proportio; 
nalia,  quorum  tria  dantur , quartum  inquiritur. 

Detur  angulus  37.  Gr.  & alter  angulus  Gr.58. 
finus  primi  fit  6oi8ijo.  fecans  fecundi  fic  18870- 
8oo.qui  numeri  fimul  multiplicati, abie&ifqueob 
diuifionem  finus  totfus  7.  figuris  dextris  proferet 
fecantem  113)6730,  qua:  eft  G. 28.  m.17.  proximi 
cruris  oppofiti,  quod  debet  efie  concors  in  fpetie 
angulo  oppofito  exCoroll.a.  propof.28.  tra£bsj. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXXVL 
Radius  e SI  ad  fmum  anguli,  vt  fecans  conti 
p! ement  i cruris  ei  oppofiti  ad  fecantem 
complementi  bafis . 

»TpOtus  finus  fit  mu, 'finus  autem  anguli  a St  *r, 
X & fecans  complementi  kr  bafis  x a fit  NB,at 
fecans  no  tandem  complementi  Vk  cruris  dk. 
Dico,  quod  ea  proportione  refertur  finus  totu* 
n r ad  finum  rt  anguli  a : qua  fecans  no  comple* 
menti  cruris  ad  fecantem  Nh  complementi  bafis . 


Q-  V 


Probatur : Nam  fimllem  proportionem  dicit 
finus  Nr  totas  ad  finum  vr  anguli , quam  finus 
vk  bafis  ad  finum  rk  cruris  anguli  a oppofiti,  ex 
pr.i.  Cor.de  finubus  ; fed  hanc  quoque  propor- 
tionem dicunt  fecantes  complementorum,*  vt  eft 
finus  primus  bafis  kr  ad  finum  fecundum  cruris 
kh  ita  eft  fecans  NO  complementi  VK  huius  ad  fe- 
cantem nh  complementi  r.k  primi  arcus  ak.  Qua- 
propter ex  16.  lib.5.  ita  quoque  radius  nr  erit  ad 
ad  finum  rt  anguli  A»vt  fecaos  complementi  cru- 
ris no  ad  fecantem  complementi  bafis  NHjqu^i 
terti*  proportioni  rx  ad  kh  coafcotiant . 

r*  PROBE» 
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PROBL.  V.  PROPOS.  XXXVII. 

Dato  Radia,  &•  finu  anguli  , &•  fecante 
complementi  cruris  ei  oppofui,  bafis  com- 
plementi f cantem  inuenire , f ttunen  re- 
liquum crus,  feu  reliquus  angulus /petie 
notus  fit. 

Q Vomam  n snteced.  cxbibita  funt  qtutnor 
proporcioaalia» ideo  regula  aurea  ad  inqui- 
rendum quartum  eft  adbibenda»  & fic  erit . 

Exemplum  . Sit  anguina  Gr.  »o.  cuius  li- 
lina 76^0445.  Arcut  cruri»  41.  ra. 48.  cuius  com-  ' 
plementum  Cr  48.  m.ta.  Si  feeana  tjoojoio.qui 
numeri  multiplicari  inuicem»  & per  radium  diufla 
dant  114980.  Gr.19.rn.3I.  proxime, qui  fubdufti 
a Gr.90.  dant  Gr.tfo.  Br  m.19.  pro  b afi  . 

Aduerte  autem»  quod  ll  anguli»  rei  crura  muni 
fluidem  noram  quantitate  alterum  fpetie  concor- 
flanerint»bafis  erit  quadrante  minor,  fi  non  con- 
coedanerint  maior  ex  Coroll.  3.  & 4.  propoCa?» 
tn&>], 

THEOr.  vnt;  PROPOS.  xxxviii. 

Radius  eft  ai  fecantem  erutis  , vt  fecans 
complementi  anguli  adiacentis  adfecan- 
tem  anguli  oppofiti . 

IN  Schemate prop.j4  Iit  triangulum  xad.Sc  ci 
linua  totus  Na, fecans  «(^complementi  anguli 
a erit;  ac  fecani  cruris  angulo  Aadiaccntis  Gc  NA 
fecans  veri»  anguli  K fit  nz.  Dico  itaque,quod  nr 
radius  eft  ad  fecantem  Hia  Tt  feeana  at  c it  ad  fc- 
cantcm MZ  . 


Probatur  ex  4.  bnlua,  vt  radius  eft  ad  linum 

X.H  aequalem  finul  at  anguli  ai  fic  tr  comple- 
menti cruris  finut  eft  ad  10  finum  complementi 
alterius  anguli  k > Ergo  permaiando,  et  LH  ad  tr» 
fic  Lis  adroiar  iimerOndt),  Tt  it  adLN.fic  10  ad 
hl  : fedrt  tr  finus  complementi  ad  Em  radium» 
fic  eft  radius  sdiUiut  arcus  fecantem ; qu»  eft  n» 
cruris  e*  TratS.aO.  propof.atf.  Ergo,  vt  eft  radica 
NL  ad  ftcadtem  N seraris , fic  eft  finus  to  compte- 
menti  raius  anguli  x ad  finu  ut, vel  ut  alterius  a: 
fedrt  finus  io  adut^ic  eft/ecans  «t^coplementl 
huius  KL»  rei  «qualem  AT  ad  fecantem  comple- 
menti prioris  nz » qui  eft  arcus  anguli  x sx  Cor.a. 
prop.itf.  Ergo  ex  iC.  lib.j.  rt  radius  nuad  fccan- 
tesn  N a cruris»  fic  fecans  Nt^complemenri  A sngu. 
Ii  ad  fecmtoniiz  anguli  X . 


PROBt.  VI.  PROPOS.  XXXIX-’ 

Dato  radio,  &•  fecante  cruris,  & fecante 
complementi  anguli  adiacentis  fecantem 
anguli  oppofui  reperire . 

QVoniam  propofiea  iuot  quatuor  proportlo- 
oalia  cx  predi&.propof.  regula  propor- 
tionum,quartum,  quod  cxpofcitur.inuenictur , 
Exemplum  detur  crus  Gr.sf.  culus  fecans  fie 
fir  angulus  Gr-j  a.  m.yj.  cuius  comple- 
mentum eft  Gr.37.  m.5.  & (ecans  18402017.  mul- 
tiplicentur fimuI,prodibitquc  numerus, qui  per  ra* 
dium  diuifijs  reftabit  20904)86.  quar  eft  proxime 
fecans  Gr.5o.rn.  2 9. angulus  ipfe.quijdefidccatur, 
quildcbet  elfe  fpetie  conformis  dato  cruri  ex  pro- 
poLa8.Cor.tf.  Tr.39. 

THEOR  IX.  PROP.  XL. 

Radius  eft  ad  finum  complementi  cruris,  vt 
fecans  anguli  obliqui  oppofiti  ad  fecantem 
complementi  anguli  obliqui  alterius  , qui 
cruri  adiacet . 

D AdiusNL  in  prec.fig.  finus  copiementi  cruris 
i\  ad  tr iaguli  xad  re&igdli  eft  1 r fccans  anguli 
% eft  NZjfir  fecans  m q copiementi  v>  anguii  obli- 
qui alterius  A . Dloo  itaque,  qu6d  radius  NL  eft  ad 
if  finum  complementi  cruris,  vt  fecans  nz  angu- 
li oppofiti  ad  fecantem  NQ^tngult  adiacentis  . 

Probatur . Nam  iam  dictum  eft  prop.4.  finum 
nl  efle  ad  lii  , feu  at  linum  anguli  a,  vt  if  finu* 
complementi  cruris  ad  ad  finum  lo  complementi 
gulix.  Ideo pcftntttMndo  Ni  erit  ad  IF,  vt  Lirad 
10  : fed  vt  finus  Lh  anguli  a ad  1 o finum  ; fic  fe- 
cans huius  complementi  nz,  qui  eft  arcus  anguli 
x ad  fecantem  prioris.complementi  Nc,  feu  «qua- 
lem NQj.  Ergo,  ve  eft  radius  nl  ad  1 f linum  com- 
plementi cruris;  fic  eft  Nz  fecans  arcus  anguli 
oppofiti  ad  fecantem  Nq  complementi  alterius 
anguli  adhgrentis  cruri  ad  • 

PROBI,,  VII*  PROPOS.  XLI. 

V*to  radio  finu  complementi  cruris,  &*fe* 
cante  anguli  obliqui  oppofiti  fecantem  * 
complementi  anguli  cruri  adiacentis 
* reperire . 

REgnla  proportionum  habet  ia  hac  operauV 
ne  locum,  cum  in  antecedenti  propof.often- 
fa  fint  tria  data,  Se  quartum  quarfitum  propot tio- 
nalia  • 

Exemplum  . Sit  crus  19.  Grad.  cuius  comple- 
nemnm  Gr.71.  Se  finus  eius  9413186.  Anguli 
Gr«;i.  m.4.  vero  fecans  fit  11800971.  qui  numert 
fitnul  multiplicati,&  per  radium  diuifi  dabunt  nu- 
merum 11157470.  Gr.atf.  m.aO.  fer£,mii,  vtpcte 
complementum  fubda&ut  a Gr.90.  relinquit  Gr» 
69. m.40.  anguli . Debet  autem  cognofci  fpetie 
crus  alterum  ex  di&is  prop.28.  tnd.ij.  Cor.4. 
1 1 angulus  innent us  ei  conformetur . 
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THEDR.  X.  PROPOS.  XLII.; 

Rudius  e fi  ad  fecantem  complementi  bafis, VI 
fecans  complementi  anguli  oppojiti  ad  fe- 
tantem complcmenturutis  angulo  oppofiti . 

RAdius  eft  NBibafis  ac  in  triangulo  -co, cuius 
Coplemend  finus  kp,  fecans  vero  eius  cdple- 
menti  NH;  compl.  anguli  a eft  vr,  cuius  fecans  eft 
NQ.:  crus  vero  ca,  culus  compl.  Kv  fecans  eft  ao  . 
Dico  itaij;  quod  ita  refertur  radius  ad  Na  fecantd 
complementi  bafis,  vt  NqJccanS  complementi  an- 
guli a ad  recantem  No  complementi  Vi  cruris  dc. 


Probatur . Quoniam  cr  didis  propof.d.  bulo« 
Ita  eft  bafis  fk  ad  finum  tu,  nNi  radius  ad  «T 
linum  A anguli , & ideo  permutando : Itaemread 
radium  Ntt.vt  finus  e K ad  (inuram,  fcd  vtpr  fi- 
mus bafis  refertur  ad  radium,  ita  radius  ipfe  refer- 
tur ad  fecantem  NH  complementi  bafis  expr.16. 
trad.ao.  cum  fintin  eodem  plano  r.Ka:  Similiter 
vt  EK  finus  cruris  referturad  Ta  finum  angulijfic 
nq. fecans  eomplementibuius  pofierioris  ad  fccan. 
tem  No  complementi  illius  prioris  ex  Coroll. 
prop.  16.  h.  Ergoexprop.id.  Iib.jjvt  Na  radius 
eft  ad  fccentem  complementi  bafis  nh  , fic  Nq  fe- 
cans complementi  anguli  ad  no  fecantem  compie- 
picnti  cruris . 

PROBL.  VIII,  PKOPOS.  XLIII. 

Dato  radio,  O4  f itante  complementi  bafis, 
&•  fecante  complementi  anguli  reperire 
/ecantem  complementi  cruris  oppofiti . 

JD  operi  demadatur  regula  aurea  cum  tria  exbi- 
beantur  proportionalia,  8c  quartus  quxratur, 
debet  autem  angulus  repertus  conformari  fpecie 
angulo  oppofito,  vtea  prop.18.  trafi.lj.  Cor.j. 
patet.  •. 

COROLLARIV  M.' 

AB  illis  omnibus  propo  (Itionibus  eruitur  mo- 
dus.qubfempcr  primo  ipeo  radium  ponas, 
yi  infra  dedarabimas . 


m 


EXPENSIO  IV. 

Regule  facillima,  &•  breutffima  pro  re'- 
l langulis  adbibenda praapue  m toga - 
rithmis. 

REgular  qusdam  breucs,&  vniuerfales  rema- 
nem  tradenda:;  Jfcet  non  adeo  faciJe*  io 

geometricis  operationibus  , eo  ejuod  finus  primo 

loco  , non  femper  veniat ; fed  arqud  lacilcs  io  ip- 
gantnmicis  , ideoqoe  pro  logarithmis  a Nepero 
fpeciaJiter  inuent*  , quarum  fundamenta  quacuor 
propof.  exponemus  quamuis  ipfe  non  explicet  • 

1 THEOR.  I.  PROPOS.  XuV.  ' 

In  triangulis  fpharicis  reclangulis  habenti- 
bus crura  , feti  cruribus  oppofitos  angulos 
figillattm  quadrante  minores,  vt  finus  to . 
tus  ad  finum  complementi  oppufita  exire - 
ma  remota,  fic  finus  complementi  alte- 
rius remota  extrema  oppofita  ad  finum 
intermedia  t . 

NOn  vfurpamus  bic  complementa  in  propria 
fignincatione,  fed  eo  modo,  quo  dcclarabi- 
m"s  * Sciendum  eft  itaque,  qubdprarcifo  angulo 
recto,  Se  pofthabito  in  triangulo  funt  quinque 
partes,  qua:  ad  modum  pentagoni  funt  difponen- 
d«,  nempe  bafis  duo  anguli,  8r  duo  etura  angulos 
'““tendentia, quj,  numeris  p.-xnotanimus  t.  j.  j. 
4 ' ■ “mftuam  alicuius  pentagoni  latcnhus,  vt 
ponimus  mtelligcre  quinam  partes  oppofiti  rs- 
trcmi , quinam  adherentes  , vel  circumpofiti, 
qupque  intermedii  partes  appellentur.  Proan- 
gu  is  vero , & bafi  cocum  complementa  debent 
vlurpan. 

In  bac  ergo  figura  tribus  complementis  duorum 
angu  oriim.S:  bafis,  de  duobus  cruibus  conflante. 
Partes  adhirentet  funt,  qui  dat*  intermedii  i ra- 
na cdiate  ruccednnt  V.  g.  in  triangulo  abc  . Pofito 

balis  ac  complemento  proparte  media  adheren- 
tes lunt  partes  complementa  angulorum  a,St  c, 
fic  polito  crure  q.  partes  adhfrcntcs  funt.poftha- 

bito  angulo  b redo, crus  j,  Se  complementum  an- 
,guli  j.At  vero  remote  complementi  t bafis  elTent 
crura  q.  «t  lateris  proparte  intermedia  vfufe 
pati  panes  remoti  clfcnt  ac  bafis  complementa, 
& anguli  a . Complenfeqta  veri  horum  comple- 
mentorum funt  finus  ipfi  arcuum  . Ita , quod 
complementa  de  angulis,  &-  bafi  dida  intelligan- 
tut  pro  arcubus  angulorum  , * bafis : at  quando 
dickur  finus  bafis,  vel  angulorum  intelligatur  dt 
coplemcnris.  Veru  decruribus.ficut  ipCainpto- 
priakigmficationcfumuutur,  fic, »e  complementa- 
icit  Haqae  propolitio  finum  torum  ad  finum 
comp  ementi  a terius  extrema:  oppofit*,  fic  finus 
complementi  alterius  eartremp  oppofiti  ad  finum 
intermedii  . Hoc  veri  Thror.probatur  inductio- 
ne numerando  Omnes  caful,  qui  pofluut  accidc- 

d‘a'*  finibus  oftenduntar : Sune 
autem  expreffi . • ^ ti  >% 
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RaJ.  H 5 rax  dat*  Media  quxfita . 
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o 4 3 i r Cafus  primus» 
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£ Cafus  fecundus  * 


^Cafus  tertiui . 

J ' 


THEOR.  H.  PROPOS.  XLV. 

In  triangulis  fpharicis  rettangulis  habenti- 
bus  crura , fcu  cruribus  oppofitos  angulos 
figillatim  quadrante  minores , vt  finiQ 
complementi  cuiujhbet  extrema  remota 
ad  finum  intermedia # fic  radius  efl  ad 
finum  complementi  reliqua  extrema  re • 
mota . 


Cafus  primus  . Cum  itaque  duo  Utera  dantur 
3.  & 4 & quxritur  bafis . Dico,  quod  finus  totuS 
ad  partes  extremas , nempe  ad  complementa  cru- 
rum V.  g. ex 6.  oropof.  huius  trad.  fe habet,  vt 
alterum  eorum  V.  g.  complementum  4.  fe  habet 
ad  finum  bafis,  nempe  ad  finum  eius  complemen* 
ti,  quod  pro  bafi  vfurpatur,quia  in  ea  fig.  ita  efl  bf 
ad  ah,  vc  bi  ad  al,  nimirum  o.  ad  3.  vt  4.  ad  1.  & 
permutando  o.  ad  4.  vt  3,  adi.  Vnde  duo  primi 
cafus  fune  oflenfi  . 

Cafds  fecundus . Cum  crus , & angulus  datur, 
Zt  quxritur  angulus  alter . Dico  eodem  mAdo  fi- 
num totum  efle  ad  finum  complementi  extremfc 
iremotx  V.g.  y.  vt  finus  complementi  alterius  ex- 
trernx  remotx  Vfcg.  4.  ad  finum  intermedix  alte- 
rius anguli  a.  nempe  ad  eius  complementi  fi- 
num pro  angulo  vfurpati  . Nam  cx  propof.  4. 
vc  io  illa  figura,  ita  efl  finus  totus  Sh  ad  finum  an- 
guli oh  , nempe  complementum  complementi  hv 
pro  angulo  ipfo  vfurpatum,  vt  finus  complementi 
lateris  ab,  quod  efl  md  ad  finum  or,  qui  finus  efl 
complementi  pro  angulo  ipfo  vfurpati,  nimirum 
o ad  y.  vt  4.  ad  2.  & fic  quatuor  cafus  fetundi  ge* 
neris  remanent  foluti , nam  etiam  permutando  erit 
sH  ad  md,  nempe  o.  ad  4.  vtHo  ad  ut,  nimirum 
5.  ad  a.  Et  fic  dioas  de  altero  angulo  dato  2.  latere 
altero  dato  3.  & angulo  quxfito  y.  quod  ita  fico, 
ad  a.  vt  3 . ad  5. fif  permutando , quod  fit  o,  ad  3.  vt 
*.  ad  3. 

Cafus  tertius  . Cum  bafis , & angulus  da4 
tur , & crus  quxritur . Dico  rurfus , quod  fit  fi- 
nus rotus  o.  ad  finum  complementi  extremx  , 
remotx  V.  g.  1,  vt  finns  alterius  extremx  remo- 
tx y.  complementi  adfinum  incerroedix  j. 

Quod  probatur  ex  1 .prop.  Nam  vt  in  illa  figura 
finus  totus  sa  efl  ad  finum  bafis  bp,  nempe  com- 
plementum fui  complementi  pro  ipfa  bafi  vfurpa- 
tii  vt  finus  ar  anguli  N, nimirum  complementi  ar- 
cus Alt  pro  arcu  ipfius  anguli  fumpti  ad  finum  ei 
ipfiui  lateris,  nempe  erit,  vto.  adi.  fic  5.  ad  3. 
vel  permutando , fic  erit  0.  ad  y vt  1.  ad  3.  Et  pro 
alio  angulo,  ft  detur, idem  argumentum  valebit,  tc 
erit  o.  ad  1.  vt  a.  ad  4. 8e  permutando  o.  ad  x.  vt  i. 
ad  4.  Propterea  quatuor  cafus  vltimi  remanent 
oflenfi  . Vnde  propofitlo  tota  remanet  oftcnf* 
fecundum  omnes  cafus  • ♦ 


H>€c  propofitlo  eodem  modo  intclfigftur , £ 
prxcedens  , fir  eodem  modo  oftendicur  cx 
didis  fingulixcafibus  enumeratis  • 


Data  Extr.  Media  R.  qvx fica  extrema.' 

3 1 0 4 £ Cafus  primus 

4 a o J p 

3 T o 4 > Cafus  fecundus  l 


Cafus  tertius . 


Prob.prlmus  cafus  exprop.tf.finuum.Namcum 
ex  ca  fit  proportio.vtcitauimuso.  ad  3.  vt4  ad  I. 
Erit  etiam, permutando  o.  ad  4. vt  j.ad  l.  8c  etiam  3. 
ad  I.  vt  o.  ad  4.  debet  autem  intermedia  occupare 
fecundum  locum  iuxta  tenorem  propofitionls ; 
vnde  non  dabitur Caftis» quod  fit  1 ad  3.  vto.  ad 4. 

Probatur  quoque  fecundus  cafus  ex  propQf.4. 
fupra  citata  j quia  enim  efl  o.  ad  4.  vt  y.  ad  s.  erit 
etiam  permutandooratd  y vt  4. ad  2.  Vnde  etiam 
erit  4.  ad*,  vto.ad  5 Quod  & Intel  1 Igitur  de  al- 
tera fimtli  partium  combioationej.  ad  y.  vto.  ad 
*.  Porro  non  poterit  efle,  vc  in  prxcedcntj  cafu 
didum  efl  ».  ad  4.  neqae  5.  ad  3.  qubd  Intermedie 
*.  & y.  debeant  effe  fecundo  loco  . 

Probatur  quoque  tertius  cafus.  Quia  enim  ex 

I.  prop.h.iuxta  dida  in  pr.prxc.j.  cafu  o.  ad  I.  vt 

J.  ad  3,  erit  etiam  y ad  3.  vt  o.  ad  I.  Bc  fimillter  *. 
ad  4.  vc  o.  ad  1. 

- lntelliguntur  autem  finus  arcuum  effe  comple- 
mentorum, vbi  Ipfa  complementa  in  figura  vfurpa- 
tur,  ficeffe  vera  complementa,  vbi  arcus  ipfi  fu- 
muntur  : Sic  erit  finus  complementi  anguli  jr. 
ipfe  finus  anguli  y,  quia  complementum  pro  Ipfo 
anguli  arcu  in  figura  vfurpatur ; at  finus  cruris  }. 
erit  finus  proprie  didus  ipfius  cruris  $ quia  noa 
complementum;  fed  ipfum  crus  in  figura  fumltur, 
9e  fic  dicas  de  alijs  • « 
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theor:  tu:  prop.  xlvl  theor.  iv.  propos.  xlvii. 


In  triangulis  fpharicis  rcttangulis  habentibus 
crura , feu  cruribus  oppofitos  angui  os  figi  l- 
0 latim  quadrante  minores , vt  radius  ad 
tangentem  extrema  proxima  > fic  tangens 
reliqua  extrema proxttoa  ad  fimum  inter- 
media. * 

HJEc  propofitio  probatur  per  enumerationem 
cjfuum  , vt  prar  cedens  j fed  cX  principijs 
pofitis  Expenf.a.  de  tangentibus  , 

R,  Extremzdatx  intermedia  quzfita . 


* 4 5 / 

4 1 i ( 

5 I 4 C 

j 5 4 i 

4 1 5 } 

1 4 , 5 C 

? * * V 


Cafus  primus.’ 


Cafus  fecundus.' 


5 a i 7 

a f i ■ f Cafus  tertius . 


Probatur  autc  primus  cafus  ex  prop.io  tangen- 
tium,cum  angalus,&  cruS  datur,&  quzritur  aliud 
crus.  Namvtiljius  propof.  fchemate  apparet. 
Ita  eft  radius  en  ad  tangentem  e b * .vt  c d 
finus  ad  od  ungentem  : nimirum  , vt  o ad 
tang.  complementi  anguli  a.  fic  tangens  cruris  4. 
ad  finum  cruris  3.  Vnde  etiam  permutando  , ita 
erit  Radius  o.  ad 4.  fic  3.  ad  3.  Et  fi  detnr  alius  an- 
gulus y.  & crus  3.  eadem  ratio  erit  » ficrefponde- 
b>t  proportione  o.  ad  y.  vt  3. ad  4.8:  permutando  o. 
ad  3 vty.  a!  4. 

Secundus  cafus  cum  datuc  bafis,  & crus, 8;  qu$- 
ritur  angulus.  Probatur  quoque  ex  propof. Id. 
vt  eft  radms  pk  ad  tangentem  km  cruris  X&  in  tri- 
angulo r kv  , Ita  eft  tangens  0 complementi  ar- 
cus vi  bafis  vX  ad  01  finum  complement^arcus 
ID  anguli  It.  Itaque  eft  vt  px  ad  km,  nempe  o.  ad 
4.  ita  eft  ib  ad  01,  nempe  I.  ady.  Quare  permu- 
tando quoque  erit  0.  ab  1.  vt  4.  ad  y.8t  fi  detur  la- 
tus 3.  erit  quoque  o.  ad  3.  vt  l.  ad  3.  & permutando 
•.  ad  I*  vt  £.  ad  2. 

Tertius  cafus . Probatnr  quoque  ex  propof.»*. 
cum  dantur  duo  anguli , & quzritur  bafis . Nam 
radius  eft  ad  tangentem  complementi  anguli  V .g. 
in  eo  fchemate  kp  radius  ad  km  tangentem,  vt  be 
tang.ad  finum  Bs,ideft  complementi  anguli  V tan- 
gens ad  finum  complementi  bafis  AV,ldco  o.erlt  »4 
j,  n ».  ad  J.  8c  permutando  o.  «ritad  >.  vt  y.  ad  u 


ln  triangulis  fpharicis  reBangulis  habenti- 
bus crura , feu  cruribus  oppofitos  angu- 
los fsgillattm  quadrante  mitiores  , ut 
tangens  extrema proxima  ad  finum  in- 
termedia , ita  radius  ad  tangentem  reli 
qua  extrema proxima . 

PRob.tur  n diflli  prius  enumeratis  cafibu* 
prop.  przced. 

Extremr  dat*  . R.  Intermedia  quzfita . 

1 5 o 4 -i 

3 > O 1 >Cafus  primus . 


* 3 

5/  4 


i> 

n 


Cafus  fecundus. 


Cafus  tertius . 


3 . 4 

3 4 


Ll 


o J C Cafus  quartus . 


i! 


Cafus  qumtus  ^ 


Probantur  autem  finguli  cafus, & Primus  cdm 
datur  bafis,  & angulus,  & quzritur  latus.  Qui» 
ex  fecundo  cafu  propof.antcccd.  eft  o.  ad  4.  ita  eft 
i.ady.  Ergo  erit , vt  1.  ad  y . ita  o.  ad  4.  Et  quia 
eft  o.  ad  3.  vt  1.  ad  3.  erit  etiam  permutando  o.  ad  I. 
vt  J.  ad  2.  .Idcoquc  etiam  ^ ad  2 . vt  o.  ad  1 . 

Secundus  vero  cafus  eft  cum  datur  angulus,  & 
latus,  & quzritur  bafis . Quod  ex  eodem  fecundo 
cafu  przced.  propof.  oftenditur  . Siquidem  ibi  eft 
o.  ad  3.  vt  i.ad  2.  Quare  erit  etiam  1.  ad  2.  vt  o. 
ad  3.  Eademque  ratione  oftendeturj  quia  eft  o.  ad 
4.  vt  I.  ad  y.  quod  permutando  fit  o;  ad  i.vt  4.  ad  y. 
& ideo  4.  ad  y.  vt  o.  ad  1. 

Tertius  cafus  eft  ex  primo  cafu  przced.  propof. 
oftenditur . Nam  ibi  didum  eft  ita  efle  o.  ad  4.  vt 
3.  ad  3.  Quare  etiam  erit  2.  ad  3 . vt  o.  ad  4.  Et 
quia  ibi  eft  o.  ad  3.  vt  y.  ad  Ergo  y.  ad  4.  vt  o. 
ad  3.  nempe  crure, & angulo  crus  ahud  habetur . 

Quartus  cafus  . Et  quia  ex  eadem  propof.prxc. 
cafu  eft  o.  ad  3.  vt  4.  ad  3.  Erit  etiam  3.  ad  4.  vt 

0.  ad  a.  Et  eadem  ratione  3.  ad  4.  vt  o.  ad  y qubd 
in  przced.  primo  cafu  oftenfumfitefleo.ady.vt 
3.  ad4.  Ideft  duobus  cruribus  obtinetur  angulus. 

Quintus  probatur  ex  f.  cafu  przled.  propof* 
quii  enim  eft  o.  ady.  vt  2.  ad  1.  Erit  etiam  2 . ad 

1.  ft  o.  ad  y.  Et  quia  eft  £ contra  o.  ad  2.  vt  y.  ad 
>•  erit  etiam  y.ad  I.  vto.  ad  2.  nempe  dato  angulo, 
& bafi  crua  inuenietur  .Vnde  omnes  cafusj  rema-* 
nent  oftenfi . 

COROLL  ARIVM. 

EX  prxcedentibus  Itaque  propofitionibus 
colliguntur  iftz  quatuor  praxes,  IJuibus  om- 
nes cafus  foluuntur,  tum  Geometrici, tum  Loea- 
rlthmicc . v ^ ' 

1.  Arithmetice. 

AD  inueniendam  partem  intermediam  datis 
P*«jbtts  oppofitis,  dr  remotis . Multiplica 
in  ilicem 
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Inuiccm  complementorum  finus  remotarum  e*» 
t rem  arum  partium*  & diuide  per  finum  totum*  & 
prodibit  finus  intermedia: . 

Sedaduertendum  eft, quod  vbi  pon itus  latits 
ibi  complementum  iotelligitur  proprii  fump- 
tum.vbi  vero  complementu  ponitur  in  fig.impro* 
prie  furaitur  in  prop.pro  complemento  ipfius  c5* 
plementi ; nempe  pro  finu  ipfo  bafis,  fcu  anguli . 

Logarithmice 

ADditi  inulcera  complementorum  eodem 
fenfu  fumptorum  logarithmi  faciunt  loga- 
rltbmum  intermedip  fubdufto  o.  vel  i.  pro  diuer- 
/itate  tabularum . 

a.  Arithmetici.* 

-A  D inuedlendam  extremam  aliquam  remotam 
XX  data  altera  parte  extrema  remota,  8e  inter- 
media . Multiplica  finum  intermedium  cum  finu 
toto,&  diuide  per  extremum  remotum  finum  com- 
plementi , & prodibit  finus  complementi  reliquz 
«tremz  , qua:  complementa  debent  intelligi , vt 
explicatum  eft . 

Logarithraicfi  ; 

SVbducito  Iogarithmum  complementi  extrem^ 
remota:  parcis  eodem  fenfu  inteile&l  d loga- 
rithmo  arcus  intermedir,&  prodibit  alterius  ex- 
trema: femotz  logaritbmus  complementi*  Sr  hoc 
luxta  iogarithraos  Neperi:iuxta  vero  alips  adden- 
dus eft  prius  logarithmus  finus  totius  logarithmo 
Intermedia:,  & deinde  fubdu&lo  infii tuenda  * vt 
prius . 

3.  Arithmetici  l 

A D inueniendam  Intermediam  partem  datis 
UY,  extremi»  partibus  proximis  Tangentes 
proximarum  partium,  fi  in  fchematefint  notata 
tompl.  complementorum  ipforum , fi  fint  notata 
Utera  t}pforum  laterum  Inulcrtn  multiplicentur, 
& diuidantur per  finom totum,  & prodibit  finus 
intermediae  : nempe  finus  illius  partis , prout  in 
fchemate  ndtata  eft  finus  later ls,vel  finus  comple- 
menti  anguli  * vel  bafis  . 

Logarithmicd 

LOgarlthmi  tangentium  fimul  addantur  par- 
tium vicinarum*  & fubducatur  o.  fecunddm 
tabulas  Neperi  * at  1.  fecundum  alias  , Se  prodibit 
logarithmus  intermediae,  8c  qui  debet  intelligi 
fenfu  fupra  explicato . 

4.  Arithmetici  , 

AD  Inueniendam  extremam  partem  vicinam 
data  altera  vicina  * & intermedia  . Multi- 
plicetur fimul  finus  intermediz,  vt  fupra  intelle- 
ge cum  finum  toto,  8ediuidatur  per  tangentem 
alterius  extrema  vicinae  datae, & prodibit  tangens 
extrema:  proxima:  quzfitz . 

Logarithmlci;  ~ % 

- x . t.  • t 

* A Sinui  logarithmo  intermediz  datz  eodem 
j[\.  modo  intel ledo  addito  prius  o,  feu  loga- 
rithmo finus  torius  fecundum  diuer fitat em  tabu- 
larum fubducatur  logarithmus  tangentis  vicinae 
partis  cognitz.Se  prodibit logatubmus  tangentis 
Itcrius  partis  vicia  m , 


4*» 


Aduerte,  quod  C-uulierius  iftas  regulus  adfert 
propof.jj.  fedmuullatas , nec  plene  exphcjlai. 

EXPENSIO  vi.  • 

De  fubflitutione  figurarum , &•  Uterum 

QVii  Cum  prarelplt  propof.vfum  complemen- 
^.torom,fi  detur  triangulum,  cuius  partes  , 
pro  quibus  complementa  fumendafunc,  fint  qua- 
drante maiores  ad  calculum  ineundum  fubftituo- 
re  aliquando  triangulum  alteri,  latufquc  alteri, 
prout  res  poftulabic , oportet , & etiam  commo- 
dius eft,  fi  calculus  fit  obfcurus  aliquando  ob  an- 
gulorum magneudinem,  vel  parum  fccurus  ob 
exilitatem } ideoque  cognofcere  opus  eft  tali  cafu, 
Sc  quomodo  fubfticutio  ineunda  fit  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLVIII. 

Dato  triangulo  obtufo  pro  illo  acutum, 
ajjumere . , 

VT  fecunda, Srmtclligibiliil.opu,  trlgono- 
metneum  exequatur.operp  pretium elt  dato 
triangulo  omnibus  angulis  obtufis,aut  etiam  duo- 
bus  conflante,  illud  m triangulum  laltemduot 
acutos  habens  conuertere  , enim  (jnilj 

quadrantuiinti  hinc  eft  qu4d  <j  |]tcra  ri:lt  |on_ 
glora  quadrante;  vt  talia 
finus  non  habeanr,  nec 
tangentes , ft  per  confe- 
qucns,ncc  rccantes , nec 
complementa,  &•  ideo 
reddatur  calculusobfcu- 
rus,  dum  debent'  aflumi 
fifltU»  alterius  quadranti* 
pro  dati  trianguli,  cuius 
latera  omnia  quadrante 
fuperant,  calculatione : Ideo  Catius  erit  datorum 
lacerum  complementa  in  obliquangulis.qu*  clau- 
dunt angulum  adiacentemi  fcu  verticalem  fumerej 
illius  enim  trianguli  lateribus  inuentis,  vel  angu- 
li» ftatim  triagulum  datum  fecundam  omnes  fuas 
partes  dignofeitur  . 

Prob,  Nam  fit  triangulum  fcalcnum , vel  Ifo- 
fccllcs>AocHL,  anguliqi  omnes  obeufiapud  a apud 
tr,  & apud  c . Si  aflumas  complementa  lateris 
ad  Temicirculu  aoc  V.g.  &ahl,  quz  fu  ut  ldJSi  dc 
babebis angulos  ad  t,8e  c acutos  eadem  bafi.ma- 
-nenteix.  Si  ergo  datis  lateribus  lua,  & aoc, 
& ideo  complementis,  & angulo  eodem  |zq«iali 
angulo  d verticali  qugratur  bafis  lc  : folato  trian, 
gulo  ldc  inuenta  erit,  cum  fit  eadem . Si  quzra- 
tur  anguli  ad  bafim  tnueoientur  acuti  lcd?&  cld, 
vnde  ablati  a duobus  redis  reftituencobtufos. 

Quo4fi  angulus  verticalis  a notus  non  fit.  fcd 
angulus  d-H  adiacens  lateri' ahl  , &r  notum  fit  la- 
tus oppoficum  coa  auferatur  arcus  ahl  adia- 
cens a femicirculo*  ficut  8t  oac,5c  remanebit  cd, 
& Ld, cum  quo,&  anguli. clh  refiduocLopcrfieics 
operatione, &r  reperies  V.g.  angulu  dcl, culus  cd- 
plementuad  femicirculu  notum  eritiOcLobtufu* 
trianguli  dati.  Poteris  et  ia  reperire  bafim,qux  erit 
crus  adiacens  angulo  cLD  in  triangulo  0.0*  & 
adiacens  quoque  in  triangulo  cut.  Poteris  quo- 
7 * que 
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que  inutnire  ingulum  0 .erticalsm  qui  cqubitur 
angulo  A trianguli  ACL  ,«r  eodem  modo  agea  cru- 
re V.g.  AHI.&  duobus  angulis  HIC.&  oct  datis. 

demur  tria  crura  maioribus  a femlcirculo 
dcduais  AHl,  Sr  coa  habebis  di.  , 8r  DC  comple- 
menta cum  bafi  lc  iam  nota.  Quod  fi  dentur 
tres  anguli  maioribus  V.  g.  L»  8t  c in  triangulo 
aLc  a duobns  redis  dctra&is  habebis  oLc.Sr  dcl 
copletncta  ad  duos  redos  acuta,  cu  oppofito  apud 
d intriagulocLD.  Vndc  oppofiu  latera  dl,  & nc 
predidis  angulis  olc,  & lco  perquires.  & erunt 
complementa  laterum  IHA.i  coa  ad  femicircul». 

theor.  i.  propos,  xlix. 

Trunculi  anguli  in  latera , & in  angulos 
latera  permutari  pojfunt  complemento , 
maioris  anguli  pro  latere  fumpto . 

Sit  triangulum cog_.Sc anguli o menfura fit ar- 
cus  iM  deferiptus  polo  o;menfura  anguli  c fit 
arcus  cfae;  mcnfur.i  vero  anguli  q^fit  arcus  lL. 
pico,  <7  W ifli  artus  iN.cSr  i L confhtuunt  trianguli, 
quod  pro  tertio  latere  obtinet  coplementu  arcus  ce 
ad  femicirculum  menfurantis  angulum  maiorem 
fi. quod  complementum  eft  te  . Hoc  aurem  trian- 
gulum  eft  AF V,  quod  lubet  latus  aV  «quale  arcui 
in,  vf  «quale  arcui  l i ,8e  af  squale  arcui  eT  com- 
plemento arcuS  EC,  quod  fic  probatur . 


Prog.i.Ex  prop.14.Cor.ex  •tfphrric.interfefilq 
circulorum, qui  habent  polos  in  aliquo  aliomaxi- 
nio  circulo,  quadrante  diftat  a circulo,  quo  polos 
habent:  igitur  ena>&  te  a quadrans  erit,  quod 
poli  horum  circulorum  fint  in  circulo  tbco  in  o, 
8tc,&  interfedio eorum  in  a exiftetj-fic  quia 
fuos  pokis  habent  in  c circuli  iifv  , 8c 

cfat; eorum  interfedio  f a circulo  przdido  oq^ 
sk  quadrante  diftabit:  vnde  ILF  erit  quadrans. 
Se  e af  quadrans  erit . 

pr  2.  Item  -quia  in  circulo  oq,  polos  habet  cpet 
in  qA  bn  a v in\>  eorum  interfedio  V di  (Ubi  t qua- 
drante, & naV  quadrans  erit,  Sc  lfv  quadrans  . 

Pr.j. Aufer  (taqs Na  comunis,i  bNa.&t  naV  qua- 
drant;bus,8f  ideo  «qualibus  remanebunt  »N  men- 
fura aguii  o,&  av  «quales;  fic  aufer  a quadratibus 
iLF,8r lfv  coponentes  arcum  iX-fV  erit  Lf  «qua- 
lis /L  menfurj  anguli  q.  Tandem  quia  arcus  cfab 
fubtendit  angulum  maiorem  c oftendam  iuxta  te- 
norem propofitionisET  complemento  efle«qti*le 
af  tertium  crus  trjaogul»  af  V : Siquidem  ta  qua* 


drans,&r  eap  oftffus  eft  quadrans'pr,i.  aufer  itaq; 
ea  communis  , Se  remanebit  af  «qualis  ipfi  t* 
complemento,  cui  et  adde  cf,-  Se  ea,  Se  erunt  tres 
arcus  «quales  toti  cfae  menfurc  anguli  o . 

Probatur  fecunda  pars,  quod  anguli  in  latera 
queant  commutari . 

ProgrefT.  1.  CircUlusCAT  in  o ex  prop.l  polos 
habet,  ergo  circuli  zob,  oek  in  ipfocAr  polos  ha- 
bebunt ex  prop.15.  trad.z  r . fphg ric.  /.p.  vnde  ex 
ipfius  Cor.  coc  , & gqe  quadrans  erit : Sic  quia 
z ab  in  o polos  habet, etiam  oNx,  8e  zob  in  zab  cir- 
culo ln  communi  pundo  a circulorum  zob,&  cat 
polos  habebit . Vnde  zco,  Se  oqN  ex  Cor. citat, 
quadrantes  erunt,  &cz  menfura  anguli  a , Quia 
ergo  zco,&  cocoftenfi  fune  quadrantes, ablato  cd- 
muni  arcu  co  arcus  zc  menfura  anguli  a xquabi- 
tur  lateri  og  . 

ProgrcfT.  2.  Circulus  quoque  ofk  poloQ.  clu- 
das eft,  ergo  in  ipfoONX  circuli.  Se  gek  polos  ha- 
bebunt . Quare  interfedio  <*a  circulo  ofk  difta- 
bit quadrante,  & ke<^»  Se  xhq^Sc Lcqjjuadrantei 
erunt,  fed  iam  gqe  oftenfus  ell  quadrans,  & nunc 
xeq^ quadrans  demoftratirtsablato  ergo  communi 
arcu  1 Qjemanent  arcus  Ke^c  ct^xquales,  Se  quia 
oek  oftenfus  eft  in  circulo  cet  , Se  ofk  polos  ob- 
tinere, ideo  habebit  in  communi  eorum  pundo 
F , vnde,  vtpote  dudus  poio  f arcus  ke  menfura- 
bit  angulum  f,  qui  «quatur  lateri  cq  ex  1 .p.'par. 

Progr.  3.  Circulus  quoque onx  in  circulo  ofk, 
Se  circulo  zvab  oftenfus  eft  habere  polos,crgo  ob- 
tinebit eos  in  communi  eorum  pundo  v,  idcoque 
anguli  V arcus  Loqn  menfura  erit . Vertlm  oqn 
p.l.oftenfus  eft  quadr5s,talis  quoqj  eft  arcus  xnq^ 
vt  progr.*.  ablato  ergo  communi  arcu  qn  rema- 
nebunt «qualesOQt  & nx  , eft  autem  nx  vfque  ad 
femicirculum  loNx  rrtenfu re  anguli  varcus  loqn 
complementum  :quare  arcus  angulorum  f,  Sr  a in 
latera  oc , &GQ.funt  mutata,  ficut  angulus  FVA 
in  latus  «quale  complemento  w X • 

PROBL.  III.  PROPOS.  U 

Palis  loteribus  reperire  angulos  , & datis 
angulis  latera  inuenire , 

QVoniam  hboriofa  eft  operatio  illa, qua  datis 
lateribus  anguli  reperiuntur  , multifque 
praxibuS  impedita ; ideo  hxc  fort£  erit  facilior; 
hoc  autem  fit  angulos  In  latera  cdmUtaudo . Nam 
ex  I par.  pr.antcc.  dato  triangulo  cqo  , cuius  latus 
QO,fitG  8o.qr.G*7o  Sc  Q.G  G.tfo.  Igitur  ex  prec. 
trianguli  AFVanguluse  erit,  cuius  menfura  Er, 
erit  70.  angujus  A culus  mcnfqra  cz  erit  60.  Se 
menfura  anguli  V ; nempe  arcus  nol  erit  100.  ex 
notis  itaque  angulis  trianguli  afv  repedemus  la- 
tera, qu«  erunt  anguli  prioris  propofiti  trianguli 
GQp , nempe  AV  erit  «quale  o anguli  menfurzNs, 
& vf  anguli  amenfur*  1 l ,8e  tandem  complemen- 
tum cfaf.  lateris  fa,  vel  «qualis  et  erit  menfura 
auguliq  . 

Sic  ex  fecunda  parte  pr^ced.  propof.  Si  dentur 
anguli  cqo , nempe  arcus  bn>  at  anguli  oqg  arcus 
il  , Se  complementum  ad  duos  redos  anguli  G 
conftituetur  triangulum  afv;  culus  reperies  an- 
gulos ek>  & erit  latus  prioris  gq»  St  cz  , & erit  la- 
tus co,&  complementum  anguli  v ad  duos  redos, 
nempe.  mx,&  erit  op . 

PROBI. 
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PROBI.  IV.  PROPOS.  IH. 

Sinus  loco  prinum  fedem  occupante  fub- 
Slituere  radium,  qui  fecundoloco  repe- 
riatur  in  regula  proportionum . 

ADmodum  facilis  eft  JiuHto.  cum  debemus 
diuidere  numerum  per  radium  i quia  tot 
numeri  ad  deate  ram  abicienti.  quot  xifrx  in  radio 
inuenluntur  V.  g,  fi  diuidamus  646789  per  loo. 
diuifut  erit  numerus,  fi  excludantur  duo  numeri 
extsemi  dextri  89, Sr  6467.  erit  quotiens,  fraftio- 
J* *r**  T7r;  Ideo  prouidendum  fernpet  eft,*t 
facilitatis  gratia  finus  totut , feu  radius  primum 
locum  libi  afiumat . 

Loco  igitur  finus  poae  radiuna  primo  Ioco,fed 
fecundum  occupet  fecaus  complementi  arcus . 

, Probatur  . Qma  vt  finus  alicuius  arcus  reipi- 
cit  proportione  radium ; fic  radius  refpicit  fecan- 
tem  complementi  arcus,  vt  difium  cfi  propof.itf. 
trafi.  ao. 

Quod  fi  fit  finus  complementi  arcus.feuanguli 
in  primo  loco,  & radius  in  fecundo  Vice  comple- 
menti radius  in  primo  loco  exillat.fed  loco  fecun- 
do fecans  diai  arcus  exiftat  j Ratio  eft  , quia  ita 
eft  finus  complementi  arcus  ad  linum  totum  ; vt 
finus  totos  eft  ad  fecantem  ipfius  arcus  ex  propof. 
26.  trad.ao, 

PROBL.  V.  PROP.  lii; 

Loco  Jecantil  alicuius  arcus , feu  comple- 
menti primum  locum  occupantis 
ponere  radium . 

LOco  fecantis  primo  loco  radius  collocetur 
lecundo  finus  complementi  ipfius  arcus, leu 
li  fecans  fic  complementi  alicuius  arcus;  primo 
loco  ponatur  radius,  fecundo  finus  ipfius  arcus, 
«t  extera  fiant , vt  tegula  aurea  prxeipit . Ratio 
eft  fuodata  in  citatis  propof.a6.  traa.ao. 

P R O B.  VI.  PROPOS.  1111. 

Si  tangens  alicuius  arcus,  feu  complemen- 
ti primo  loco  reperiatur  radium  -vice 
eius  ponere. 

POnatur  radius  primo  loco,  fecundo  tangens 
complementi .pfius  arcus,-  Quod  fi  fit  tan- 
gens complementi  primo  loco, -ponatur  radius;  fe- 
cundo vero  tangens  ipfius  arcus . 

Probatur  ex  propof. a 4,  trad.ao.  Nam  vt  eft 
tangens  ad  radium»  ita  radius  ad  complementi 
illius  arcus  tangentem » & viceuerfa,  vt  tangens 
complementi  ad  radium,  ita  radius  ad  tangentem 
alicuius  arcus  . Vnde  cum  fit  eadem  proportio» 
alterum  loco  alterius  fubftitui  poteft . 

COROLLARIVM. 

NE  dum  ob.  facilitatem  anguli  acuti  ali— 
quando  obtufis  fubftUueadi  j fcd  .etiam 


ob  feeurintem.gr  anguli  Temnet  illi  fpernendi, 
nec  adhibendi,  quantdm  fieri  poteft,  qui  finus  ex- 
tremorum arcuum  V.  g.  i.aut  m.jo. Sccxt.  exhi- 
bent ; nam  ob  angulorum,  &r  laterum  exjlicatem» 
& breuitatem  veram  deinde  quantitatem  auefici 
fateris,  8c  anguli  ntfn  tribuunt , fic  fi  adhibenda 
fint  complementa  nimis  breuia  V.g.  complementi 
arcus  89.  m.30.  aut  limile,  Sr poflit  alia  regula  vei 
non  adhibito  complemento  m.30.  illius  arcus  89. 
m.jo.  debes  non  vti,  8e  cum  datur  elledio  adhibe- 
da  funt  latera  modiocra,  quam  fieri  poflit,  8c  an- 
guli mediocres  , 8e  per  illos  exquircre,quod  pla- 
cet reliquorum  • 

EXPENSIO  V. 

De  triangulis  obliquangulis  ad  reftangula 
reducendis  per  tres  operationes . 

MOdus,  quo  triangula  Ipharrica  obliquanga* 
la  ft>luuntur  transfundendo  illa  in  duo  re- 
danguJa  operofior,  quidem;  at  captu  facilior , 
nullaque'  prxuia  dcmoftratione  indiget  ; quare 
poft  re&mgnla  foluta,  cura  in  illis  propofitioni- 
bus  fundetur, fubnc&endus  eft. 

PROBL.  I.  PROPOS.  LIV; 

Cognitis  duobus  trianguli  obliquanguli  cru- 
ribus , O*  angulo  oppofito , altero  fpe- 

cie  noto  i angulum  reliquum  reliquo  cru- 
ri cogntto  oppofuum  repente . 

Sit  triangulum  obliquangulum  e ab  , in  qno  fit 
cognitu  Crus  ab, Sr  crus  ac, ^angulus  cruri  ab 
oppofitus  c : docet  propofitto  anguium  B reliquo 
cruri  oppofitum  reperire  . 

Quia  ab  angulo  a fuper  latus  ob  poteft  cadere' 
Vcus  perpendic  daris  ac,  feu  cadat  intra,  cum  an- 
guli fpetie  conueniunt.vt  in  propofito  triangulo 
bao,  feu  extra,curo  diflentiunt,  vt  triangulo  dab, 
haec  inueniatur  : Datis  itaque  angui  s fpecie  con- 
cordibus finura  co  arcus  normalis  AC  primo  inue-  . 
nies. 

Datur  enim  bafis  ac  , Sr  angulus  adiacenso: 
quire  ex  prop.  j.  h.  crus  oppoficum  normale  ac 
angulodato  o jnueoire  poteris,  quoobte'nto . 

Dato  crure  ac,  & bafi  ab  deinde  ex  x8/  huius 
poteris  inuenlre  anguldm  oppofitum  dato  crurt 
ac,&  ideo  arcui  ac:  qui  eft  «queluus.  Quod  fi  an- 
guliTpeciediflonent,-&  cognitus  fit  obtufus  V g. 
abo  , affumat ur  eius  complementum  abc  , Sc  in- 
ueniatur ac,  quo  obtento . 

Data  bafi  ad,  & arcu  ac  inuenies  angulfi  oppo- 
fitii  apud  d,  & deinde  reliqua  fLplacuerit  reperies 
V.g.ex  t7.f1.  data  ab  bafi,SrcA reperies  angulum 
bac,  fcilicet  finum  mt,8t  arcum  ml,  Sedato  Ac,  Sr 
ac  reperies  anguhim  cag  » fcilicet  finum  qn  , Se 
' hinc  arcum  nL  , quae  inarata  copulabis,  fi  angulf 
cogniti  fuere  3mbo  acu^i , vclobtufi,  vt  in  trian* 
golooAB.  Deduces  minorem  a maiori,  fi  fuere 
fpecie  diuerfi,  vt  in  triangulo  dab.  Et  idem  ages 
fi  quaeras  bafi m;  nam  inuenies  duos  finus  c io 
triangulo  c ac,  Se  bc  in  triangulo  bac  , cuius  duo 
anguli  fpecie  conformes,  fr  arcus  eorum*vnies,Se 
fiet  bafis  b9  . At  i«  triangulo  dab,  in  quo  anguli 
'fpecie  ‘‘ 
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fpecie  difformeB  inuer- 
tis  finubus  DT , dr  n 
arcus  eorum  bc  mino- 
rem a dbc  maiori  fub- 
duces,  & reflabit  db, 
Se  ita  totum  triangu- 
lum notum  erit?  Cur 
autem  in  concordibus 
angulis  vniendi  arcui 
in  difeordibus  fubdu- 
ccdi  ratio  cft,  quia  per- 
pendicularis in  con- 
cordibus intra  cadit,ia 
difeordibus  citra  cx 
propof.30.3L'  3 1.T  raft# 
»*• 


PRQBL  II.  PROPOS.  LV. 

Duobus  angulis,  & crure  oppofito  datis  in- 
uenire  crus  oppofitum  alteri  eorum . 

Sit  datu  triangulu  obtiquanguiu  cab  In  prjc.fig. 

Se  anguli  c,Se  1 concordes  fpecie, & crus  ac,8c 
oporteat  reperire  crus  ab  oppofitum  anguio  c . 

Quoniam  poflumns  deducere  arcum  perpendi- 
cularem intra  triangulum  cadentem,vt  AC;is  inue- 
niatur. 

Datur  enim  bafi*  Ar.,  Se  angulus  c , vnde  ex  ciri 
propof.  3.  huius  inuenlcs  crus  oppofitum  ac  per- 
quirendo finameius  co,  Deinde  dato  arcu,  cru- 
feque  oppofito  ac  , &r  angulo  b inucnies  bafim  Ai 
Cx  propof.  21.  huius ; habita  vero  bafi  AS  ^ cru- 
re ac  inuenies  vcliqua,  vt  fupra. 

Detur  deinde  triangulum  dab,  In  quo  anguli 
fpetie  difiemiant , &r  fit  notu  crus  ab,  & anguli, vt 
Adb,&  abd  . Anguli  complemento  ABC,inueniatur 
arcus  perpendicularis  ac  inuenieodo  finum  oc, 
quo  obtento  crure  ac  perpendiculari,  Se  angulo  d 
iaucnietur  bafis  ad  ex  eit-  propof. 21. 

probl;  hi.  PROPOS.  LVI. 

Duabus  cruribus , O*  angulo  datis  altero 
fpetie  noto  y bafim  inuenire , 

DEtur  triangulam  ag«  » In  qno  anguli  fpecie 
confeatiant  «,&  s;Atc  angulus  fit  quoque 
notus  quoad  quantitatem  ficut,  & crura  a i , Se  g a 
defideretarque  bafis  io . 

Quoniam  datur  a«  bafis , Se  angulus  c,inuenifr> 
tur  perpendicularis  arcus  ac  demifius  fuper  inco- 
gnitam bafim  ex  3.  huius  . 

Deinde  arcu  perpendiculari  ac  , Se  bafi  ac  ex 
propof. 30.  Inucnies  crus , Se  arcum  . 

Poftca  arcu  eodem  inuepto  norma*i  ac,  8r  arca 
dato  ai  inucnies  arenm  Bcexprop.ctt.30. 8e  fimul 
arcus  inuentos  B c,  & Co  copulabis,  & fiet  tota  ba- 
fis, arcufque  bg  . 

SI  vtr6  anguli  fpecle diiTonent,  vt  in  triangulo 
ADtproobtufo  angulo  abd  angulum  complemgti 
cia  accipies,Sr  inucnlct  arcum  normalem<AC,quo 
Sr  bafi  ba  repedes  excit,  propof.  ic,&  rurfus  ar- 
ca ac,8c  bafi  ad  arcum  Dic, a quo  fubduces  bafim 
prius  inuentam  tc,Sc  halfebis  Dipra  arcu  rcfirfuo, 
fcbafiqualfita,  * 


PROBL.  IV.  PROPOS.  LVIK  ) 

Duobus  angulis , O*  crure  datis  vni  eorum 
oppofito  bafir/i  mterpofitam  angulis 
reperire . 

DAtoarcu  ca,  Se  anguli  c,  Se ba  noto  fpede 
inueniatur,  vt  fupra  normalis  arcuscA,  ve 
propof.J.h.  Se  deinde  fi  anguli  fpecie  confendant» 
ve  in  triangulo  «ab.  Dato  crore  ac,  8r  an  gulo  op- 
polito  c,  inueotatur  crus  alterum  ccadiacens  an- 
gulo dato  c ex  19.  huius.  ‘ 

Sic  dato  crure  normali  ac,  «r  angulo  i,ex  ead£ 
inuenletur  arcus  bc,&  fimul  vnticur  ci,&  ca.  At 
fi  fpecie  difeordet  vcendum  eft  angulo  vicario,  8c 
complemento  ex  eadem  propof.  V.g.  in  triangulo 
adb  dato  crure  ac,  & angulo  ABC  inueniendus  ar* 
cus  bc  s rurfufque  eodem  crure  normali  dato , 8r 
angulo  d inueniendus  efl  arcus  dbc  , aiterque  mi- 
nor ab  altero  fubducendus,  ve  remaneat  arcui , 8c 
bafis  db  qupfita . 

probl.  v.  propos.  tvm; 

Duobus  cruribus,  & angulo  oppofito  vni  eo- 
rum datis , o*  altero  fpecie  noto  angulum 
verticalem  inuenire . 

DEtur  triangulum  obliqaangulum  «ab.  Se  an- 
gulus c,  duoque  crura  quantitate  nota  ao, 
AB,angulufq;«  notus  fpecie, nempe  alteri  colonus 
Angulo  G,8e  Crure  ca  crus  normale  ac  reperie- 
mus,vt  fupra  .Deinde  angulu  CAtapud  a ex  pT.17. 
huius  fciiicee  arcum  Wi.  Deinde  dato  crure  nor- 
mati ac,  frbafi  Br.  inueniatur  angulus  bac  apud  a 
fcilicet  arcus  IM  cx  17.  huius  . d' anguli  reperti 
^ac,&°ac,  Idcft  arcus  nL,8r  LM  fimul  vniantur. 
Se  fiet  totus  angulos  BA°.  . t 

Quod,  fi  anguli  fpecie  diffonenc,  vt  in  triangu- 
lo dab;  tunc  reperiatur  ex  17.  huius  angulus  Bac 
fcilicet  arcus  «l  vtendo  complemento  ABC  pro 
dato  angulo  obtufo  abd,  Se  rnrflis  crure  AC,fif  ba- 
fi AD,  quarratur angulus  DAC,  fcilicet  arcus  hml 
cx  17.  huius,  fubducaturque  alter  ab  alti  To.flr  fiet 
angulus  quxfituSSAB,  vidfrlitee arcus  hm.  Quod 
fi  notus  quantitate  fit  acutus  angulus  eodem  modo 
efficies,  ac  fupra,  ?.*  angulo  d,  Se  crure  ad  reperie* 
normale  crus  ac.  Delude  crur»  ac,  & angulo  p 
angulum  dac,  idert  arcum  hm  Lex  17.  h.  & hinc 
crure  normali  ac,8t  bafi  ab  angulu  cab, ideft  arca 
MLextrahes,  atq;  angulum  bac  minorem  fubduces 
i majori, prodibitque  arcus  hm  exoptatus . 

PRORL,  VI.  PROPOS.  LIX.  „ 

Duobus  angulis , &•  crure  oppofito  datis  4»| 
gulum  verticalem  conquirere . 

IN  triangulo  obliquangulo  o ab,  in  qno  anguli 
dat»  c,  8r  b fpecie  conueniunt,  8e  quantitate 
innotefeunt,  detur  crus  ac  . 

Itaque  ex  3.  huius  dato  crure  ao  , & angulo  • 
inuenies  crus  normale  oppofitum  aC  . 
propofiij.  inucnies  «figulum  cuc , Wtft  arcom  wi 
“ apud 
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ipud  A dita  bafi  ac  , & angulo  c . 

Deinde  dato  angulo  B,fc  crure  Pppofito  ac  In- 
venies angulum  alteram  e*  propof.41.  *ac  hoc  eft 
arcum  ML , quos  fimul  copulabis, nempe  angulum 
«ag,&cab,&  efficies  totum  angulum  cab  hoc 
eft  arcam  nlu. 

Quod  fi  anguli  fpecie  fint  abfoni » dati  anguli 
% obtufi  eoplemento  vtere.fc  crure  »a  dato,angu- 
loque  complente  abc  inneoies  ac  ex  xy.  huius . 

Rurfufque  crure  ac  normali » & angulo  d ia 
triangulo  dac  inuanies  angulum  daC  hoc  eft  ar- 
cum hhL  maiorem, a quo  fubduces  angulum  bac, 
ideft  arcum  mi,  & refiduus  crft  exoptatus  angulus 
Pab  . Inuenies  autem  angulum  cab  fc.  arcum  ml 
dato  anguli  abd  complemento  abcA’  crure  oppt»: 
/ito  ac  ex  prop.48.  huius. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  LX; 

Dato  angulo  verticali , &•  Altabas  cruribus 
comprehendentibus  bafim,  O"  angulos  in- 
unite altero  angulo  [pecte  cognito  . 

COgnitus  detur  angulus  b quantitate , fcduo 
crdra  ia,  & b o comprehendentia  fint  quoq; 
nota,  & alter  angulus  c notus  fpccie,  nempe  qubd 
fit  quoque»  vt  b acutus  . 

Dato  itaque  angulo  b,&  baG  ab  Inuenlatur  crus 
normale  ca  cx?*prop.h.fcex  ly.b.  angulus  bAc. 

Deinde  crure,  fc  bafi  ab»&  angulo  eodem  b in- 
ucniatur  arcus  bc  ex  propof.13.  huius»quem  fub- 
duces  i noto  crure  bg,  8e  habebis  crus  c«  . 

Hoc  itaque  crure  c C,8c  ac  normalibus  inueniea 
bafim  a g ex  prop.7.h.  fc  angulu  c ,& cag  ex  xy.h. 
Quod  fi  anguli  fpccie  differant  $ Ex  dato  angu- 
lo dbA  , 8e  crure  ad  » quod  datus  angulus  fit  ob- 
tufus  dba»  vtere  complemento  abc>&  bafi  ai»  in- 
uenies crus  ac  normale»  quod  extra  cadit . 

Deinde  angulo  b obtufo  fc  crure»  feu  bafi  ab 
fi  detur  obtufus  angulus  inuenlatur  crus  bc  ex  pr. 
ty  .h  .quod  addes  noto  cruri  bd»&  efficies  arcu  dbc. 

Quo  arcu  dbc»  & ac  normalibus  inuenies  ba- 
fim quxfitam  ad  ex  7.I1.&  angulum  d. 

Quod  fi  angulus  fit  d acutus  angulo  d»&  bafi  da 
inuenietur  arcua  dbc»  i quo  fubduces  crus  notam 
bd»  8?  obtinebis  crus  bc. 

Hoc  Itaque  crure  bc  > fc  exure  ac  normallbu* 
inuenies  ab  quafitam  bafim  ex  7*h.fc  angulu  bac» 
quem  fubduces  ab  angulo  redo,fc  fiet  ang.  A»t>  * 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  LXI, 

Dato  crure  interiacente  ] feu  baft,  O*  du* 
bus  angulis  ad  bafim  angulum  vertica \r 
lem  referire  • 

IN  triangulo  obliquangulo  abc  detur  bafia  ac ,fc 
anguli  noti  finto,fc  a.  fc  perquiratur  angulus 
b,  cum  anguli  fpecie  concbrdant.  Itaque  data 
bafi  ag,&  angulo  c perquiremus  cru*  normale  ac. 
Deinde  i jfdem  datis  angulum  gac  ex  prop.tf.h. 
quem  fubducernus  i toto  angulo  dato  cab,  Bc  re- 
nabit angulus  bac  . 

Hoc  itaque  angulo  cab  , fc  crure  ac  perquire- 
mus reliquum  angulum  abc  ex  propof.y.  huius  , 
qui  erit  augului  vcrtiealit  qac&tut  B oppofitu* 
bafi 


Quod  fi  detur  ttiangulum  bad  » in  qao  anguli 
»,  fc  a fpecie  diflonant , Be  bafi*  detur  ba  . Co*t- 
plemcto  anguli  CBA.fcbafl  ba  inuenlatur  crus  nor- 
male ac  ex  3-b.fc  ijfdc  datis  agulu  bac  ex  ly.h.quc 
addes  angulo  acuto  noto  dab,&  efficies  ang.  dac. 

Hoc  itaque  angulo  acuto  dac,  fc  crure  ac  per- 
quires alium  angulum  verticalem  apud  d «X  prop, 
5.  huius  . 

PROBL.  xr.  PROP.  LXII. 

Dato  crure  interpofito , O*  angulis  adnexis 
relicua  crura  perquirere . 

EXponatur  triangulum  obliqdangulum  oab» 
cuius  nota  bafis  ac,  & anguli  ad  bafim  A , 8c 
c,  &r  perquiratur  aliquod crurum  ab,  vel  bc. 

Dato  itaque  angulo c»fc  bafi  AceX  3.  huius  per- 
quiretur crus  normale  ac. 

Deinde  bafi  Ac,fcangulo  o crus  normale  c C 
adhyrens  angulo  r.  ex  prop  13.  huius . 

Poftmodum  anguium  cAC  ex  propof.  15.  huius,’ 
quem  fubduces  i toto  noto  cab,  Be  reflabit  angu- 
lus cab,  quo  cab,  fc  crure  inuento  ac  perquires 
reliquum  crusoppofitum  bc  ex  3.  h.  fc  crus  adia- 
cens  ab  ex  1 3*  huius . Iunges  tandem  duo  crura 
oc,  & bc,  & obtinebis  cb,  idem  ages,  fi  anguli  da- 
ti fint  fpecie  ditioni,  fcd  adhibita  cautella  fubdu- 
dionis  vnius  ab  alio . 

Itaq;  omnes  cafus  obliquangulorum  foluuntur 
per  redudionem  ad  duo  redangula  exceptis  fo- 
luiB  duobus,  nempe  ciim  dantur  tres  anguli » vel 
tres  arcus . Nam  per  dodrinam  precedentem  ifti 
duo  cafus  folui  nequeunt,  cum  in  rcdangulo  non 
detur,  nifi  vnlca  res, nempe  ?mcu  cruS,  vel  vnicus 
angulus,  reliqua  enim,  qua:  dantur  non  funtre- 
danguli , fed  obliquangull  cum  in  rcdangulo  re- 
liqui anguli  vnus  fitredus,  alter  fit  femperaut 
maior, aut  minor  eo,  qui  dator  in  obliquangulo, 
fc  idem  dices  de  cruribus  V.  g.  in  triangulo  abc 
crus  bc,  fc  ab  eft  maius  crure  ac,  vel  crnrc  cc,  vel 
icredangull.  Sicut  angulus  cab  eft  maior  an- 
Cab,  vel  cac,  angulus  verb  B,  vel  g minor, quam 
redus  ad  c.  Vnde  cum  non  nifi  vnica  pars  redam* 
guli,tunc  detur  ex  prxcedentibus  dodrinis  , in 
quibus  duar  femper  partes  redangulorum  ad  e* 
foluenda  requiruatur,mcuiuns  fubijci  nullo  mo- 
do queunt  . 

; E X P E N S I O VI. 

De  obliquangulorum  fpharlctrrum  folutione 
deducendo  perpendicularem,  fed  per  duas 
operationes  operi  confignata . 

MOdi  qao,  hic  trufomu,  ex  p,rtc  quidem 
przdi&i,  faciliore,  j Nam  non  nifi 
duas  operationes  adhibenti  ex  parte  eerh  diffici- 
liores»qu&d  in  fecunda  operatione  finustotuanoa 
adhibeaturj  quare  nc  dum  multiplicatione , fed 
etiam  diuifione  opns  fit  j praecepta  tamen  omo* 
cafus  folunnt,fc  totam  trlgonometriam  <rt?llqtun- 
galorum  fpharicor  um  ampleduattir . 


Qqq  THEORS 
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THEOR,  I.  PROPOS.  tXIII. 

• * 

In  omni  triangulo  fpbanco  reflangulo  fmus 
angulorum  eandem  proportionem  f eruant 
ad  fmus  crurum  oppofitorum . 

Sit  triangulum  reflangulum  v0c,  Se  recr.s  an* 
gulas  y>  ia  quo  anguli,  fu: e zquales,  feu  inae- 
quales d,&  c finus  toti  lb,  & bt,  8e  bi, 8e  bg, fi- 
nus cruris  v d fit  da  , finus  vcrb  cruris  vc  fit  ac, 
finus  c ruris  dc,  fint  cf,8c  do.  .Sinus  vero  angu- 
lorum fine  th,  8c  ln,  quod  dilictu  ab  angulis  c.&r 
u, quadrante  ob  finus  Bj,8r  bl  totos  Cum  duo  arcus 
tc,  & dt  ex  defio,  anguli  prxlupponantur  qua- 
drantes ; ficut  etiam  cl,Ut  cfj  vtenim  arcus  Lt$ 
& cr  fit  angulorum  menfura  vtrique  arcui  perperi* 
dicularis  efle  debet . Vnde,Xr  coriim poli  debeat 
cllc  in  D,  Sr  c ex  prop.iT  trad.il.  Coroll. 


Probatur  propof.  arcus  dt,Rt  c1  funt  f quales,, 
vtpotc  quadrantes,  8e  oc  arcus  ide,  vnde  zquales 
erunt  finus  toti  »l,  Sc  et  ; necnon  f8c  do,  Se  cf, 
vc  ciufdcm  arcus  Propcereaque  erit  fc  ad  bt  , & 
Onad  bI  , vtpotc  zqualium  eadem  proportio  : Ve- 
rum vt  CF  ad  bt,  ita  eft  ca  ad  th  ex  1. huius  Cor. 
Sr  vt  do  ad  bl,  fic  eft  da  ad  in  . Quare  tx  itf.l.j. 
yt  eft  ca  ad  ht  fic  erit  da  ad  ln  , 

COROLLARI  V M. 

VNde  colligitur  quoque  permutando  Ita  efle 
finus  ca  ad  finum  ad  crurum,  vc  angulorum 
finus  ht  ad  lN  . 

*THEOR.  II.  PROPOS.  LXIV. 

\n  omnt  triangulo  obltquangulo  quoque  fi- 
nus arcuum  ad  finus  angulorum  junt 
in  eadem  proportione . 

S it  triangulum  obllquangulum  ebd  , & ducatur 
perpendicularis  arcus  ec  . Itaque  finus  angy. 


11  b in  re&angulo  triangulo  ECBerit  ik , & crujris 
normalis  finus  Kcj  finus  veto  bafis  ab.  Sic  in 
tHanguIo  redanguo  «c»  finus  anguli  erit  c« 
finus  cruris  oppofiti  normalis  idem  ac,-  finus  vc- 
rb  bafis  ad.  * - ■ 

Igitur  cx  przced.  vt  efi  ab  finus  bafis  ad  fh  fi- 
num totum  , fic  ac  fi  nos  cruris  ad  1*  finum  angu- 
li b . Et  pariter»  vt  da  finus  bafis  ad  fo,  feo  ***  fi- 
num totum, fic  ac  cruris  finus  adcK  finum  anguli 
d . Quare  intierteHdo  fn  erit  ad  da,  vt.cH  ad  AC  i 
Proportio  itaque  erit  perturbata,  vt  vides  . 

Bafis  ab  ad  en  Rad.  &' fn  ad  ad, 

Vt  ' • 

▼t  oh  ad  crus  ac  ad  Ix angulum  . 

VnJe  ex  aqua  ab-  erit  ad  ad  , vt  cr  adrttSr 
permutando  ab  erit  ad  ch,  vc  ad  ad  te  Et  idem  1 
fequecur,  etiam  fi  perpendicularis  extra  cadat , vt  | 
potes  confiderarefi  cogites  ed  arcum  efleadeaa*  I 
dem  partem,  qua  reperitur  arcus  eb  . 

PROBE.  I.  PROPOS.  LXV. 

Putis  duobus  cruribus,<&  angulo  m obltquan - 
gulo  fpbxrico  angulum  reliquum 
oppofitum  reperire  • ' 

CVm  ex  prarced*  b*c  tria  dita, A*  quartum  que* 
fiium  fint  proportionalia,  datis  tribus  quar- 
tum regula  trium  reperire  poflumus  , pbnemof- 
que  primo  loco  finum  cruris  dati  ad, fecundo  an* 
guli  dati  ik  linum,  tertlocruris  alius  dati  finum  J 
AB»ar  prodibit  finus  ch  anguli  quzfiti  d oppofiti. 

PROBL.  II,  PROPOS.  LXVI. 

Datis  duobus  angulis , & vno  crure  rei  i* 
quum  crus  oppefrum  reperire  . 

EX  64. propof.  fiuiuS  data , Rr  qmrfitum fune 
quatuor  proportionalia  ; Quamobrem  Po- 
fitis  primo  loco  finu  anguli  dati  ch  ; fecundo  cru- 
ris dati  linu  ae,  tertio  angu)  j dari  finu  ik  regtfU 
aurea  exprimet  quartum  quxfitum  finum  ad  cru- 
ris oppofiti  ed  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  IX VII. 

Si  m triangulo  obi iqu  angulo  fphsrico  per • 
pendicularis  intus  cadit,  finus  comple- 
menti  anguli  maioris  apud  bafm  ad  fi- 
num complementi  alterius  anguli  minoris 
ad  bafm  e/l , vt  fmus  anguli  minoris  ai 
finum  maioris,  tntjuos  verticalis  angulus 
dmidilur  ab  arcu  normali . 

TRIangulo  ac»  obliquangulo  fuoer  |atu,  Ca 
cadat  perpendicularis  arcus  «p,  (t  diuidat  ia 
duos  arcus  inequalcs  »D,  &•  Dc  . Arcus  vero  tr  . 

Sic  complementum  anguli  c . At  tc  complemen- 
tum anguli  p;  qui  ponuntur  du&i  polo  b,  & c,  vt 
offendimus  propof.4.  TraS.  h. 

Dico  iraque, quod  eo  complementi  finus  eh 
•nguli  B eft  ad  finum  Et  complementi  r*  anguli 
c,  vt  finus  RS  anguli  ka?  apud  a ad  finum  qr  al- 
icfius  anguli  2AQ,aputJ  A , quos  perpendicularis 

intus 
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Intus  cadens  facit, dum  angulum  verticalem  apud 
a in  duo  diuidit . 


Probatur . Iam  ex  di&ls  propof.  i . h.  tN  finus 
complementi  ea  arcus  normalis  ad  cft  ad  radium 
mv,  vt  fmus  eh  cumplemcnti  anguli  i cft  ad  mo 


finum  anguli  Cae,  & ideo  zar  apud  a.  qui  vtpote 
ad  verticem  zquantur»  & ideo  finui  i$:  Sic  idem 
en  finus  complementi  arcus  normalis  ad,  efl  ad 
finum  totum  VM,vt  fmus  ei  complementi  anguli 
c ad  fioum  mp  anguli  apud  a equah  angulo  ad  ver- 
ticem zaq,  Be  ideofinui  qt  . Cum  ergofint  In 
eadem  proportione,  que  cft  in  ad  mv  radium, 
tum  eh  ad  k.s  tum  Et  ad  TQex  prop.itf.  lib.y.  erit 
eadem  proportio  eh  complementi  angulis  ad  bls 
finum  anguli  zar,  vtEt  minoris  c complementi 
finus  ad  finum  tq.  anguli  maioris  ZAQ^apud  a . 
Quare  permutandi  e h erit  ad  ei,  vt  R.S  ad  Tq^. 

- Idem  quoque  fequitur  etiam  fi  perpendicularis 
extra  cadat,  vt  quilibet  cogitare  poterit  fi  imagi- 
netur QAt  arcum  ad  alteram  parte  efTe  arcus  lay  • 

THEOR.  III.  PROPOS.  LXVIII. 

Data  fumma  duorum  angulorum , e>  eorum 
proportione  reperire  casu  arcus  normalis . 

HVius  problem.  fundamentum  latius  fupra  ' 
expltcauimus  pr.ai.h.  in  triangulis  planis 
obliquangulis,vbi  probauimus . Quod  fic  fe  habet 
fumma  duorum  finuum  ad  eorum  differentja.fieut 
tangens  medietatis  arcuum  ad  tangentem  (cmidif- 
ferecie  eoru  . Quare  ctia  fi  adfit  quelibet  alia  pro- 
portio V g.  linef  a ad  lineam  r;  que  fit.vt  fumma 
duorum  laterum  ad  eorum  differentiam  ex  td.l.f . 
erit  etiam  linea  a ad  lineam  b,  ficut  tagens  medie- 
tatis arcuum  ad  tangentem  femidifferenti?  eorum. 

Detur  itaque  qualibet  linea  V.g.  &i  in  prefen- 
ti  fig  que  fit  ad  quamlibet  aliam  iH,  vt  qt  ad  fc-S 
finus.  Erit  itaque  diuidendo  n ad  differentiati 
qui  differt  ab  eh,  vt  qT ad  differentiam  Tuam  ab 
*s,  & trutertendo  quoque  differentia  ei  ab  eh  ad 
Si,  vt  differentia  qJ  ab  rs  ad  ipfam  qt  . 

Et  quia  ponitur  ei  ad  e h:  vt  qt  ad  rs  erit  etiam 
eomponendo  ei  ad  ei  eum  EHtvt  qt  adQT  cum  rs. 
Quare  ex  <r<po  differentia, qua  differt  ei  ab  eh  erit 
ad  fummam  ei  cum  eh  , vt  differentia, qua  d»fc re- 
pat qt  ab  R-S  ad  fummam  qt,  & rs  . 

Proptereaque  'innertcndo  fumma  Er  cum  EH  erit 
ad  differentiam  earumjvt  fumma  finuum  arcus  qt 
8e  rj  ad  differentiam  ipforum  . Sed  vt  fumma  fi- 
nuum^  , & rs  ad  ipforum  differentiam  > ita  efl 
tangens  medietatis  arcufi  Qz.dr  rz,  idcfl  arcus  rq^ 
ad  tangente  femidifferentix  corii  qz  &c  rz  arcuum. 
Ergo  ex  id.lib.f.vt  fumma  finuum  ei>&  eH  com- 
plemcntoru  ad  femidifferentiam  eorum,  iu  efl  tan- 
gens dimidlj  arcus  qz ,8c  RZ,fcilicet  dimidiati  ar- 


cus HQad tangentem  fcmidifferentfz  ipforum. 
Primo  itaque  fubducendus  efl  finus  f.i  ab  e H,vt 
habeatur  differentia  . Portea  £i,8r  iH  in  vna/n 
fummam  funt  redicendi , vt  fummam  confequa- 
inur  . Hinc  arcus  datus  qR  in  duo  partiendus,  & 
medietatis  tangens  ex  tabulis  excerpenda  . 

Adhibita  pollea  regula  trium.  Dices  fi  fumma 
linearum»  fcu  finuum  proportionalium  datorum 
dat  differentia  eoru;  quid  dabit  tangens  femifum- 
m*  anguloru,&  prodibit  tangens  femid  ffcrentiz 
eorum.  Harc  itaque  tangens  quxfita  in  tabulis 
exhibebit  arcum,  qui  additus  medietati  arcus  qr 
dabit  angulum  maiorem  Z/.Q,  fubdudus  relinquet 
minorem  zar  ,&  punctum  z erit  illud»  in  quod 
arcus  normalis  az  cadit  , 

THEOR.  IV.  PROPOS.  LXlX. 

Obhtjuangult  trianguli  tribus  angulis  datu 
eius  latera  referire, 

PRimo  fecundum  przc.dod.  angulorum  c,8t  b 
datorum  complementis  1 1 ,&*  eh,&  femi fum- 
ma arcus  qr  anguli  qar  iouenies  fingulos  cad, 
& bad  angulos,  nimirum  arcus  qz ,8e  ws.fiquidcm 
ex  propof.^7.  ita  efl  tH  ad  f.i,  vt  sR  ad  tq^.  Et  fi 
triangulum  exhibitum  habeat  vnicum  angulum 
obtufum,lumes  pro  angulis  adbalim  duos  acutos, 
quod  fi  obtineat  duos  obtufos, illos  conllitues  pro 
angulis  ad bafim  femper  fpccie concordes,  Vnde 
femper  perpendicularis  intra  triangulum  cadet . 
Quare- in  triangulo  ic&angulo  c a » habentes 
duos  angulos  ad  bafim  notos, nempe  angulum  c,& 
cao  ex  propof.z  j.  huius  inueniemus  bafim  ac,  8c 
ex  prop.35.crus  Cn  . Pollea  dato  angulo  b,  & dab 
cx  propof-a;.  bafim  ab  inuenies  , & ex  prop.ff . 
crus  d b , addefque  cruri  cd,  quoniam  anguli  fpc- 
cie concordes  aflumpti  fuere»  8c  obtinebis  tria  la- 
tera nou  ac»  cb»  8c  ba  . 

PROBL.  V.  PROPOS.  LXX. 

Dato  crure  oppofito , O4  duobus  arguUs,  &• 
altero  fpecie  noto^ngulu^i  verticalem 
. mani  feriare % 

«nxEntur  anguli  b crus  oppofitumc  Alpfi 
b ; Prius  itaque  reperiee  angulum  apud  a in 
triangulo  acd  dato  pro  bafi  crure|  ac  » 8r  angulo 
acuto  c ex  prop.15.  h.  fcilicct  QJ.  arcum  . 

Secundo»  quia  ex  pro p d 7.  ita  efl  finus  ei  com- 
plementi anguli  dati  c ad  finum  pm,  vel  xqualcm 
TQ.  vc  iH  ad  mo»  vel  aequale  sr  ex  dato  ei  comple- 
mento anguli  c»fit  inuento  finus  t Q,fc  Bh  comple- 
mento anguli  b reperiemus  mo,  idell  sb.,  &r  fi  an  - 
guli  fpecie  confcntiant.fimul  arcus  adJendi»  quod 
fi  fpecie  dilferant , tunc  pro  angulo  obeufo  eius 
complementum  aflumendum  c(l,&  inuenti  angu- 
li» fcu  arcus  minor  i maiori  ell  fubducendus . 

THEOR.  IV.  PROPOS. LXXI. 

Sinus  fecundi  arcuum  in  Miquanguto  trian- 
gulo, tn  quos  2 perpendiculari  dtuiditur 
bafiSyfunt  irtuicemyVt  fir.us  complemento- 
rum arcuum  ipfis  conterminahum  . 

Slot  ac ,8e  af  finus  arcuu contermina liii  ff.&Gi 
8e  cH,  Be  fs  eorum  complementorum  ; arcus 
Qtyj  a «r& 
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vcf&,!n  quos  diuiditur  ba- 
fis fd  , fir  DG  , & finus 
coruf lcmccorum  l g,8tif. 
Dico,  ^no-i  its  fi  bebet  LG 
ad  if,  vt  «h  ad  fe  . 

Probatur  ex  prop.tf.  h. 
Nam,  vtcftHcadGL;  fic 
eft  cd  ad  radium  vn  ex 
propof  6.  huius  ; Item,  vt 
fe  ad  f t ; fic  CD  ad  radium 
nv  . Quire  e*  propof.itf. 
lib.y.cH  eritad  ol,  vt  fe 
adFi;cum  eidem  propor- 
tioni CD  ad  dv  confoncnt  . 
Idem  autem  offendetur  /i 
perpendicularis  extra  ca- 
dat, vt  cx  te  videre  potes . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  LXXII. 
Palo  angulo  verticali , <y  duobus  cruribus 
illum  claudtnnbus  bafim  inuenire . 

Or feratur  angui ui  r,,  Sr  crus  rfl,kGr, altcrq; 
angulus  t fpecie  angulo  r.  confentiat . 
Primo  dato  angulo  c,&  baficB  repedes  crus  gd 
adiaccns  cx  propof.  f?.  huius,  quid  a dato  crure 
•F  fubduces,  & confequeris  df  . 

Itaque  primo  finu  lg  complementi  cruris  re- 
perti Dc,fccundo  loco  finu  fi  complementi  df  re* 
fidui  cruris  dati, 8f  tertio  finu  fecundo  hg  arcus 
conterminalis  bc  reperies  finum  Hf  complementi 
bafis  bp  quaefitar  angulo  c verticali  oppofita*.  Hoc  ,, 
autem  docuimus  alio  modo  propof.do.  h.  Quod 
fi  alter  angulus  fpecie  diuerfus  fit.vteris  comple* 
mento,  fi  angulus  verticalis  fit  obtufuS, arcumque 
inuentum  minorem  i maiori  dato  fuduccs,  vel  fi 
fit  acutus  ab  arcu  inuemo  maiori  minorem  datum 
pro  inuento  primo,  quo,  & cet.  vt  prius  . 

PROBL.  VII.  PROPOS.  LXXIII. 

Datis  duobus  cruribus , &■  angulo  oppofito  , 
reperire  bafim  altero  angulo  fpecie  noto , 

DOcuimus  propof.ftf.h.  id  alio  modo.  Dentur 
itaque  duo  crura  ta,8e  ef,&  angulus  c,  fcd 
f fit  tantum  fpecie  notus  . Primoanguloc,&  cru* 
re  cb  reperie  mus  crus  cd  cx  ij.h. 

Deinde  fiat,vt  Hc  complementi  cruris  gd  finus 
ad  fe  finumcoplemcti  alius  cruris  bf;  fic  finus  i g 
complementi  arcus  inuenti  gd  ad?iF  ignoti  arcus 
complementum,  Ar  duo  inuend  arcus  fimul  addan- 
tur gd,  8e  df,  8r  fiet  gf  bafis, fi  anguli  /pccie  con- 
cordent : quod  fi  diffonent  alter  ab  altero  fabduca* 
tur,  & refiduum  erit  arcus  quefitus  . 

, THEOR.  V.  PROP.  LXXIV. 


hf  . Dico  iiaquc,quod  vt  bc  ad  fo  tangentes  cru- 

tum  fecunde  j fic  as  ad  Hf  finus  fecundi  angulo- 
rum. 


tangens  pe  complementi  cruris  adiacentis  it  ad 
tangentem  *c  complementi  bafis  . V ode,  8e  r©/r* 
ucrnmlo  bc  ent  ad  de,  vt  Ab  finus  ad  radiu  nv,fcd 
ex  eadem  propoLao.  in  altero  triangulo,  vc  de  ad 
fG,  fic  Vnradius  ad  fiaum  hf  . Ergo  ex  *<im  bc 
erit  ad  fg,  vt  ab  ad  hf  . 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  LXfcV. 

Datis  duobus  cruribus  j O*  angulo  verticali 
angulos  relttjuos  obtinere. j fi  alius  angu- 
lus tertius  fpecie  fit  cogmrus . 

Sint  data  crura  mi,  angulus  r vertica- 

lis. Quia  eft  CB  tangens  fecunda  ad  fg  tan- 
gentem fecundam,  vt  ba  ad  fH  finus  complemea» 
torum  angulorum  datur  itaque  proportio  ba  com- 
plementi angulorum  ad  fh  , in  quos  verticalis  eft 
diuifus  in  tangencibus  ce,  & r fg  ; datur  quoq;  fum- 
mi  ahguli  fib  eorundem  angulorum,  idcoqueex 
48.h.fi  fiat,  vtcB,  &'  fg  fumma  tangentium  », 
crurum  ad  ipfarum  differentiam  , fic  -lem i ftmm» 
arcuupB,&  df  tangens  adipforu  lemidifferentue 
t a gente  reperies  fcmdiffcrentia  arcuum  db  , 8e  fd, 
quam  fubtrahes  , 8e  confequeris  minorem  arcum 
df  addes, & obtinebis  maiorem  bd  arcus  angulos 
bi  d,At  dif  mefurantes  . V ndedato  angulo  tu>,8c 
latere  Li  confequeris  angulum  L, fic  dato  angulo 
D(  f,&  latere  mi  confequeris  angulum  m,  ex  ij.h. 
Quosvnics  sagulis  fpecie  conicoticntibu*  : fub- 
duces alterum  ab  alio,  fi  fpecie  diffonent . 

PROBL.  IX.  PROPOS.  LXXV. 

Vatis  duobus  angulis  , &"  bafii  exquirere 
angulum  verticalem . 


49t 


Tangentes  Jecunda  laterum  conterminatium 
arcui  normalis  fiunt  inuicem  m proportio- 
ne, vi  angulorum  finus  fecundi,  m quos 
triangulum  i normali  diuiditur . 

TRIanguloU»  latera  arcui  ITDruntrrmjpa- 
lia  fint  IH  , tt  II  ; quorum  c.  mrlemento- 
rum  tiugrun*  funr  »c.  «r  rr. : Arent  vero  angu- 
lotum  iunt  FD,  & BD;  quorum  finus  fecundi  At,  te 


DEtur  angulus  c,  «c  m,8c  bafis  Im,  Se  in  ani- 
mo fit  reperire  angulum  lim  - tx  comple* 
mentorum  angulorum  tangentibus  operit 
nota  proportio  mx  ad  xf*  finus  ex  77.it.  vnde  repe- 
rietur  Mx>  & xl  cx  prop.68 . h.  deinde  angulo  m, 
& finu  mx  eirquirctur  angulus  tim  cx  ^rop.  j. 
h.  rurfufque angulo l,  &lx,  angulus  rn.,&fic 
totus  angulus  mi  L notus  erit , fi  fimul  vniantur, 
eo  quod  aoguli  ad  bafim  fpecie  confoncnt,  vel 
fubducatur  alter  ab  alio , fi  diffonent . 

PROEL. 
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PROB  L.  XI.  PROPOS.  EXXIX. 


PROBI.  IX.  PROPOS,  LXXVI. 

Vitis  duobus  cruribus , O-  angulo  opfofito 
angulum  verticalem  confiqui  alio  tertio 
angulo  fpecie  noto  i 

DEciir ero» Lt.StMi.Sr angulus  l oppofitus 
cruri  hi  .Primo  daca  bafi  i l. Si  angulo  L ex 
propof  i). huius  inuenietur  angulus  Di  • . 

Deinde  fiet  ex  pr.74.vt  tangentes  ic  ad  rc  com- 
plementorum crurum,  fic  ab  finus  complementi 
anguli  reptrtl  di»  ad  aliud, 6e  inucnietur  t H fi- 
nus  complementi  angali  alterius  die,  quos  iun- 
ges fi  concordent  anguli»fubduces  minorem  a ma- 
jori fi  anguli  fpecie  difeonueniant . Hoc  autem 
etiam  docuimus  alio  modo  propof. $8. 

THEOR.  VL  PROP.  LXXVII. 


Vatis  duobus  angulis,  O*.  bafi  inter  tacierift 
duo  crura  rtperire . - 

QVonlam  enim  eft  ONaJ  op,  vt  MX  ad  xl  iV 
m rtmdo  : dentur  vero  bafis  LmV&  anguli  L, 
& m in  triangulo  obliquangulo  lim,  8e  cortfequen- 
tcr  complementorum  tangentes  »»0,  & os  dabitur 
proportio,  quam  habet  xl.  ad  xm  in  duabus  tan- 
gentibus po,  8c  oh,  8e  dabimr  fumma  arcus  ml  ba? 
fis  fcilicet  interjacentis . 

Vndeex  dicfcis  fupra  propof. 69.  exquires  finus 
xl,&  xm  ,&  arcum  tl,  & tmj  quo  obtento . 

Secundo  crure  m r,  & angulo  m exquires  bafim 
im.  ex  propof.u.  huius,  & rurfus  dato  crure  lt» 
&L  angulo  ex  eadem  perquires  crus,  feu  bafim 
U : quod  Oc  fecimus  fupra  propof.tf  z. 

Si  verb  anguli  fint  fpecie  diifcrentes  pro  angu- 
lo obtufo  accipies  eius  complementum  acutum-ai 
Ineundam  operationem  pro  akero  angulo , Sc  c*v 
dem  excqueris,vt  prius.  -./i.  • v - 


Jn  obliquangulo  triangulo  finus  figmento- 
rum bafis  i perpendiculo  foliorum  in  ea 
funt  proportione ; in  qua  tangentes  com- 
plementorum angulorum  figmentis  aiia - 
centium . 


ANgnUsdiieentesfcgmentisTM,Srl.T  a nor- 
mali fidis,  fint  L,  St  m,  & tangent»  com- 
plementorum Ipforum  Po,  Se  No.  Dico,  qubd.ve 
finus  lx  »1  linum  mx  i Iti  fit  »o  «d  ON  in  propor- 
tione In  pr^ced.  fchemate . 

Probatur  ex  >4. huius . Quoniam  rsdiuS  lv  ell 
ad  finum  LX  cruiis  LT, et  tangens  db  complemen- 
ti alterius  erutis  IT  ad  tangentem  op  complemen- 
ti anguli  ipfi  cruri  II  oppofiti . Ergoi-mer/end» 
finus  l-x  erit  ad  radium,  vt  tangens  po  ad  tangen- 
tem n*  . Et  ex  eadem  ptopof.  rt  radius  eft  ad  mx, 
fic  DB  tangens  ad  oh  tangentem : Ergo  ex  agno 
»t  finus  lx  ad  XX  fi  aum.iti  po  tangens  ad  no  tan- 
gentem complementorum,  8t  ideo  erit  etiam  po 
ad  lx  permutanda,  vt  NO  ad  MX  . 

PROBL.  X.  PROP.  LXXVIII. 


Dato  crure,  &•  angulis  duobus  bafim  inter  - 
iaccntem  angulis  expromere . 

DEtur  angulos  l,  S;  M , 8r  crus  tL , & in  ani- 
mo fit  reperire  crus,  feu  bafim  ml  . . 

Dato  angulo  L,Sc  crure  IL  iaucnies  inptlmiJ 
erui  Lt  cx  propof.ij.  huius. 

Secundo  ex  priced.  faclcs,n  OP  tangens  com- 
plementi anguli  ad  finum  XL  | fic  t*ngens  alteriua 
anguli  oN  ad  MX  ; habebifq.  duos  arcus  LT,&  MT  S 
quos  fimul  addes.fi  anguli  dati  fint  fpeciei  eiuf- 
deoiifubduces  fi  diuerfi  fint  diuerfz  fpeciei : Hoc 
autem  docuimus  fupra  propof.  «1.  Qudd  autem 
fit  »0  ad  LX,  »t  ON  ad  mx  patet  ex  priced.  Nam 
cutn  fit  PO  ad  ON,  vt  lx  ad  xm  erit  etiam  permplan- 
io  op  adLXjrtoMadm. 


THEOR.  VII.  PROPOS.  i-XXX. 
fiato  in fphara  triangulo  obliquanguloji polo 
io  angulo  verticali  maiori  cruri  oppofito, 
interuallo  minimi  cruris  circulus  minor 
dcfinbalur, tangens  dimidia  bafis  e (1  ad. 
tangentem  dimidij  aggregati  crurum,  vt 
tangent  dimidia duff  r entia  crurum  refer-' 
tur  ad  tangantem  eius  portionis  bafis, 
qua  extra  circulum  remanet . 


SPhxrafuper  aliquod  planum  locata  fit.Srprin** 
Sum  contsdus  fit  vertex  s trianguli  obii*1 
quangull  ice  fphzra  defcripti,&  polo  1.  qui  op-’ 
ponit  maiori  lateri  Pdc  deferibatur  circulus  baco- 
interuallo  arcu  ci  minori . leaqne  tc  arcus  erit- 
iqualis  arcui  1 s ; Vndc  totus  arcus  BlfE  erit  ag-J 
gregatum  tx  cruribus  IC,  Se  1L1 . Quia  verd  pla- 
num m a tangit  fphpta, omnes  linei,  feu  fedtone. 


in  eo  delineat!  erunt  tangentes  fphf  ri . £r-o  fi 
planu  aqlLE  circuli  produdu  ioteiligatur.Sr  fecec 
planu  m n faciet  fed.onc  ME.Se  dudaper  b linea 
»m  eflicletut  me  tangens  arcus  sile  lummp  du.ri 
crurum.  Rucfui.quix  ic  iquatur  il  arcui  L , 
erit  crurum  differentia,  Sc  dudj  Unci  ai  p*r  1 li- 
nea u»  differenti!  EL  crurum  erit  tangens . Sie 
btcus  cdb  eft  bafis, Sr^ludo  plsno  circuli, acdba 
cuius  portio  eft  fecabit  planum  m u in  eN  , Se  per 
c dudi  redi  an  efficietur  NS  cius  tangens;  Quod 
veti  bafis  remanet  extra  cifculum  arcus  db  voci- 


\ 
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tnr  kafil  <M|li  k Ul  AU  per  8 Unca  Cl  (fit 

ftiua  tangens . 


Sam  aatm  t jugente»  non  angulorum,-  fed  fe. 
aiiangulornm , eo  quod  oporteret , ct  effent  un- 

fentet  angulorum  InrtgrorumUjuod  prouen  Irent 
centro,  at  quia  anguli  uaa;  St  d»e  fieut,  Se  an- 
guli E»Bi*  0 ab  funt  ad  peripherlam  hinc  ex  pro- 
pof.a}.  cl.J  funttang.  non  angulorum;  fed  fani- 
angulorum. 

Per  e*  autem,  qo*  diximus  de  proie&ione  dr- 
coli  obliqui  in  fphzraprop.o.ttaa  »5.mnhc  funt 
F"£*  in  peripheria  circuli  proiefii  enitentia  , 
quM  fit  bafi»  radioli  coni  fcaleni;  cuiui  bafia  fnb. 
contraria  eft  dreulua  z acot  » Et  binccft.qohd 
illud  idem, quod  fupra  pr.aj.  dc  trianguli t plmi j 
oftenfum  eft , bre  cerificetur,  Sr  ita  fit  tangent 
IN  femibafis  cerat  ad  Ungentem  tu  femuggrecati 
crurum,  ct  tangent  femi  differenti»  crurum  «e» 
ad  ungentem  °»  femiportlonia  bafeoa  extra  cir- 
culum remanentis : Omni»  autem  elliguntur  di- 
midiata , quia  fccaate»  ille , ct  ao,  **,  &1», 

ft  tetmioant  ungente»  non  prouemunt  i centro 
Jphcrx , ct  dui,  ende  arcua  mcnfuranut  angulos 
dufii  radio  «1  apud  * funt  duplo  minorcj.ouam  ia 
qui  io  circumferentia  fphzrz  funt , fcilicct  ik, 

& ELI,  StcZt. 


PROBL.  XII.  PROPOS.  LXXXl. 


dat  reliquum  arcum  ruaGr. )}.  min.td. 

Ratio  buina  rei  eft  ex  prarecd.  Quia  ita  eft  taa. 
gena  iN  ad  ungentem  ta,  ct  ungeni  lx  ad  tan- 
gentem c a ; V nde  datia  tribu»  primi»  regula  pro. 
portionum  quarta  inuenictur . 

PROBL.  XIII.  PROPOS.  L XXXII. 

Datis  tribus  lateribus  aurulas  auaflebet 
repet  ire. 

EX  propof.  anteced.  id  optimdfit . Nam  cum 
iamconfequti  fuerimus  notitii  partiit  bafia. 
lnquaa  arcu»  normalia  cadit  crure  I ls  dato  pro 
bjfi,&  crure  ide , iam  reperto  inucoiea  perpm- 
pof  18.  huius  angulum  i adiacentem  cruri  fato 

ILI  . 

Secundo  Inueoiea  ex  eadem  propof.  dato  crura 
lc'8frpang“lumc  adherentem  cruri  ec, 

Tertio  eodem  dato  crure  lc>  St  cf  iuuenjet 
partem  anguli  certicalit  cie  ex  prop.j.  huiua,  & 
cx  eadem  dato  crure  ede.  Se  crure  ile  pro  bafi  in-’ 
uenlei  partem  alteram  anguli  apud  r.quor  angulo» 
limui  addei.  Se  conicqoerja  totam  angulum  Cii . 
Seroper  autem  perpendicularis  intut  cadet,  quia 
enim  dantur  tna  latera  poffumua  eliigere  duo,  aut 
fimul  maiora  quadraote , aut  minora . qus  crura 
emerant , ct  tertium  diffouum  crua  fit  iiiud , ia 
quod  perpendicularia  cadit . 

Habea  itaque  in  hac  Expcaf.  omnem  dofirt- 
nam  obliquangulorum  ppnitdt  explicatam.  Se  om- 
nino abfolutam . Cetera  cerd  , qnr  ab  alija  ad 
abundantiam  do£rlnp  traduntur  omnea  cafn»  non 
plene  adpquant  fine  iftlt  licet  ingeniofiSma  fiat . 
Vnde  buie  libro,  qui  ncceffaria  complc&i  inten- 

«c  fa  Si' craa**1*^ «wubprppafit»?*»  pardi; 


Datis  tribus  lateribus  obliquauguli fpharici, 
illud  ad  duo teRangula  reducere. 

DEntnr  trianguli  fphzrici  tria  latera  primilia 
qo.  fecundum  jt.  tert  um  do.  Gr.  Statua- 
tur  pro  bafi  crus  malus,  cuiua  medietas  eft  jo.  Gr. 
8r  tangens  giuffiorlbur  numerir  tantum  accepta 
™ J77-  reliqua  cero  duo  latera  In  enum  aggregen- 
tur, St  fient  Cr.7J.  qui  bifariam  diuifi  erunt  Gr. 
,7.  m.Jo.  quorum  taogena  eft  jgy.  Rurfyt  fub- 
- ducatur  crus  maius  a minori , &Gr.;.  pro  diffe- 
rentia remanebunt  , Se  pro  femidifferentla  Gr.a. 
m.jo.  cuius  tangens  par.qj.  Adhibeatur  itaque 
regula  proportionum,  te  ponitur  primo  loco  tan- 
gens  femibafis  en  par.fjj.  fecundo  tangens  femi* 
aggregati  crurum  em  Par.7«7.  tertio  tangens  dif- 
ferenti*  crurum  ek p ar.4j.fi:  prodibit  tangens  57. 
ce  arcus  di  Gr.j.  mirS.  femibafis  alrcrnz,qui 
duplicati , yt  fint  Gt.tf.  m }».  Se  ablati  a bafi  Gr. 
60.  remanebunt  Gr.Jf.  m.a8.  pro  bafinemtra 
circulum  remanente  , cuius  medietas  d » erit 
Gr.jff.  m.44.  in  quam  cadit  arcus  normalis  li.rc- 
Iiqua  »et6  medietas  addita  bafi  alterne  6.  rn.lt. 


TRAC- 
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TRACTATVS  XXVIII- 


fDe  Progrefsionibus  fuperficierum . 

Ranfaftis  tra£tatibus,qua?  de  lineis  erant  confidcratis.vt 
in  corporibus,  vel  circa  corpora  dedu&is,  nunc  cie  cor- 
porum, fiipcrficiebus  agendueft.  Et  quia  fupra  trafta- 
uimus  de  progrelsionibus  in  numeris , & in  lineis, 
ratio  poftulat , vt  eas  propofitiones , qua?  vera?  vni- 
uerfales  funt,oftendamus  fimilitcr  de  fjperficiebus  quoque  vcrifi- 
cari,& fimul  fpecialia  qua?dam  de  progrels.  Arithmetica  fuperficie- 
rum  attingamus , qua:  cubandis  Ipha?roidibus  necefliiria  lunt. 


EXPENSIO  I.  /* 

De  ferie  proportionis  G eomelriat fuperficieru 

DVplex  eft  feries  faperficierum , quae  conti- 
nuata In  infinitum  geometrice  extendi  po- 
teft ; Alia  eft,  qux  vnicam  fuperficlem  conditu  it  i 
alia  que  diuerfas  fuperficics  inuiccm  fimiles  com- 
ponit,de  hac  prpeipue  hic  propofitiones  tagemus: 
quas  exhibuit  nobis  Ambrofius  a S.  Vincendo  ab 
ipto  lingulari  ingenio  excogitatas . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 


Omnes  propofitiones , tjuas  fupra  de  lineis 
demonfirautmus  de  ftiperftciehus  geome- 
trici continua  progrcjftone  procedentibus 
•velificantur . 


Sint  quadrata  fimilia  > fcu  quodeumque  aliud 
genuS  figurarum  a»  b,  c,  d , 8c  cxt.  propor- 
tione geometrici  continua  procedentia;  Dico 
«le  illis  omnia  illa  verificari  > qui  fupra  trad.itf. 
part.i.  de  lineis  memorauimus  . 

Quod,  vt  offendatur  fiant  rc&angula  aqualia  Il- 
lis figuris  a,b,  c,  D» 
& cart.  fed  eiufdem 
altitudinis  ex  pr.43. 
vel  44,l.l.elem.que 

E’tD  1 ^ 1 "l.iOHI  fi„t\‘„,N,0,quI 

inuicc  eam  propor- 
tionem obtinebut, 

, , , quam  bafes  cx  prop. 

T St  % P i.  lib.6. Elem.  erit- 
que  L adM,vtPQ^d 


roi 


M M. 


qv,  & fic  de  alljs  vode 

Probatur  . Ita  eft  figura  a ad  figuram  s>  vt  re- 
dangulum  ipfi  Axquale  adM  redangulumxqua- 
U figurz  »i  fed  cx  lib.tf.prop.iy  Yt  rcftangulum  i 


ad  M»ita  eft  ba fis  PQ_adbafjm  qr:  Ergo  ex  pro- 
pof.ltf.lib.y.  Elem.  vt  a ad  b ita  p<^ad  qr  , &■  i 
dicas  de  alijs  c,  »,  qu*  fe  referent,  vt  bafes  &.$,  Sr 
ST  minoribus  in  infinitum  . Cum  ergo  fpatia  fuc- 
ceffiuc  minora  to  proportione  Geometrica  confer- 
ueht  femper  eandem  proportionem,  ac  linea: , feu 
bafes  fucccfliuc  minores,  rnnnh  ea  , qu*  d"  lineis 
difta  funt,  etiam  de  fpatijs  fimilibus  verificari 
poterunt. 

COROLLARIVM  I. 

OMniaea,  quz  dicuntur  de  lineis  fupra  trafi; 

1 6.  verificari  nedum  de  fpatljs  fimilibus  » 
fed  etiam  diffimilibuS  continue  proportionalibus, 
vt  funt  re&angula  i , m,  n,o.  Sicut  etiam  non 
tantum  de  ijs,  qu*  diuerfas  fimiles  figuras  con- 
ftituuntj  fed  de  ijs,  qui  vnicam , quorum  tamen 
fingulc  partes  affignate  decrefeant  continua  pro- 
portione geometrica  . Talecll  totum  fpatium  lo, 
cuius  fingtilx  partes  L,  & m,&  n , &czc.  fe  refe- 
runt, vt  bafc*  Tq.,  tfr  QR,  & rs  . 

CORoLLARIVM  II. 

ELlicitur  rurfus  progreflionem  infinitam  figu- 
rarum fimilium  a,b,c,d,&  czt.lcu  dilTinultu 
L,  m,  N,  o producere  determinatam  fpatij  quanti- 
tatem ; fi  fimul  omnia  fpatia  fumantur ; Nam 
etiairt  linese  PQ»SrQfl  ,&  rT  determinatam  lon- 
gitudinem fimul  fumptx,  licet  ia  infinitum  mui- 
tiplicatx,  producunt  cx  prop.ij.  parc  i,  trad-itf.' 

COROLLARIVM  III. 

D Educitur  quoque  omnia  fpatia  antecedentia 
a,  b,c >□  efle  ad  omnia  cofequentia  b,c,d,e, 
8c  cxt.  vt  vnu  antecedens  a , ad  fuum  confequens 
£,& fimilitcr  antecedentia  l,m,  Nad  confequen- 
tia  m,n»o,  efle , vt  l ad  m : Quia  ex  Cor.  a.  pr»  itf. 
Tra&.itf.  fic  funt  line*  pq,  & QJR>  & as,  3c  cxt. 
ad  lineas  qj.,  8 e f.s,  «r  st,  vt  Pq^ad  qjt . 
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4 9<S  tractat 

Vnde,Sr  permutando  a,b,c,d  V.g.  antecedentia 
omnia  erunt  ad  a,n  Confeqaentii  omnia  9>C|Q,l 
erunt  adi, 

COROLLARIVM  IV, 

GNomonem  nigrum  nempe  differentiam  prl- 
A a fecundo  termino  t,  8e  ipfum  primum 
ter  minam  totum  a»  8r  totam  feriem  terminorum 
infinitam effe  in  continua  analogii  eidem  . SicSr 
re&angulum  nigrum  differentiam  primi  l»  i fe- 
cundo m,  & ipfum  primum  t ,&r  totam  collc&io- 
nem  re&angulorum  effe  in  continua  pro|>ortioncj 
qupd  ex  j»  Coroll.  prop.ij.  ita  line*  fc  habeant. 

theor.  n.  propos.  ii. 

Si  dentur  dua  progreffiones  in  eadem  analo- 
gya  procedentes  planorum,  feu  (juMct  fi- 
gura vnius  fit  fimilis  alterius  figur 4 cor - 
refpondenti,feu  diffimitis  i dummodo  fin - 
gula  vnius  feriei  inuicem  fimiles  fint , fi* 
cut , O*  alterius  j Ita  fe  habebit  tota  pla- 
norum feries  ad  totam  feriem, vt  primum 
vnius  ad  primumplmm  alterius , 

Sint  apcd , & ii 2,5,4  progrefllones quarum 
termini  inuicem  fimileS  fint;  Iket  diucrfi  ab 
alteriui  feriei  termini*  V.g.  ilia  fint  quadrata,  hf  c 
triangula,  fintque  in  eadem  proportione  V.  g.  a 
adi,  ?tl  ada,&Badc,  vtiadj  , & fic  confe- 
qucnter,&  termini  earu  fint v,&r  6 . Dico»quo4 to- 
ta fer, as  abc,&  czt.  erit  ad  totam  feriem  1*3, 8e 
c*t.  vt  primus  terminus  A»quadratum  ad  primum 

triangulum  i< 


Probatur  tota  feries  antecedentium  a* , & cani 
eft  vt  confequentiutn  feriem  totS  ir,fic  a eft  ad  *) 
fed  vt  a ad  • ita  eft  ex  Hypothefi  triangulum  1 ad 
t,  & fic  ex  Coroll.  3.  huius  omnia  antecedentia, & 
feries  tota  1 6.  ad  confequentia  a 6.  Ideoque  ex  1 6. 
lib.y.  antecedentia  af  ad  confequentia  fb  eruat, ve 
antecedentia  1 6.  & a 6.  confequentia . Quare  con - 
uerteadotv t feries  tota  f a ad  a primum  terminum» 
Ita  l.tf.ferlea  tota  ad  I primum  terminum . Prop- 
tereaque  permutando,  vt  af  feries  ad  1 6.  feriem, fic 
a primus  terminus  ad  1 primum  alterius  feriei 
terminum  • 

PROBU  L PROPOS.  IU. 

Planitiem  aqualem  loti  feriei  Geometrica 
continua  fnperfi cierum  exhibere. 

Flat,  vt  gnomon  niger  redaAus  in  quadratum 
ex  4T‘  lib.l.  quadrati  a,  qua  differt  a quadra- 
to b,  fic  quadratura  ratum  maius  a ad  z • Dico  z 


V S XXVIII. 

planitiem  toti  feriei  At  «qualem  effe  i 


1 


Patet  ex  propof.  IJ.  part.i.  de  progreff.  vbi  Id 
proba u imus  de  lineis  . Sed  iam  offendimus  eas 
paopofitiones  effe  vnluerfales,&r  planitiebus  con- 
uenire  . Ergo,  fi  tertia  proportionalis  linea  in  ea 
proportione,  quam  habet  differentia  primar  line* 
i fequenti  ad  ipfam  primam  lineam , harc  inquam 
tertia  proportionalis  totam  feriem  pquat  linearum 
fic  etia  fuperficies  tertia  proportionalis  gnomoat 
nigro,  & quadrato  coti  A zquabit  totam  feriem  fu- 
perficierum  • 

Et  eodem  modo  operaberis  de  re&angnlo  p ni- 
gro , nam  fi  fiat , vt  p ad  totum  L in  quadratum 
trasfufa,fic  L in  quadratu  reda&nm  ad  aliud  inoe» 
nic*  z aqualem  progreffioni  to  rcdangulorum  •' 

COROLLARIVM  ; 

Hinc  cft»  quod  fi  fint  ali*  fpecies  figuraram, 
quid  poffis  reperiri  fimilctn  figuram  aqua- 
lem toti  feriei,fi  differentem  in  fimiiem  figuram 
redigas  ex  pr0p.4y.lib.tf.ar  ex  tertiam  proportio- 
naiem  inacnias,vt  tra&  fcquent. 

PROBL.  II.  PROPOS.  IV. 

Vatis  duobus  planis  fmthbus , cuius  bafes 
homologa  in  continu  im  fint  prfta  refe- 
rire illorum  planorum  terminum. 

IN  prop.feq.  fig.  fint  bafes  planorum  homologp 
fimilium  Ab.  Se  ac  indire&um  pofit*,&  cupiat 
quis  agnofeere  vleimum  terminum,  ad  quem  pro- 
effio  Gmilium  fiiperficierum  eia  bafibua  infi- 
ntium  data  perueniat . 

Inueniatur  « prop  ir.  TraS.  Id.par.  i.bafium 
AlA  k progreffionis  vicimus  terminut.  qui  fit  f. 
Dico  F effe  etiam  vltlmum  terminum  datorum  pla- 
ooru.ad  quem  produija  ia  infinitum  eorum  pro- 
grefiio  peraentura  fic . 

Probator,  quia  cum  bafe!  fint  tot,  quot  plana  , 
8e  In  eadem  proportione  duplicata  . Siquidem  er 
prop.i7.lib.«.plaua  fimllia  duplicatam  habent  b*. 
fium  proportionem, vnde  patet  tuis  bafibua  ad  eum 
terminum  «quali  multiplicatione  peruentura  . 

PROBL.  III.  PROPOS.  V. 

Datis  duabus  primis  bafibus  reperire  piandi 
rum  feriei  infiruta  aqualem  fuperfictem. 

TXEntur  bafes  quadratorum  ab,*  bc,*  ex  pro- 
pof.14.fib.tf.  reperiatur  cis  tertia  propor- 
tionalis cd  : duarum  ver&  ab,  * cv  datarum  repe- 
riatur feriei  infinit*  linea  aqualis  q.  ex  propof. 
Itf.  tra^.itf.  par.i.  Fiatque  fuper  QjoQangulum 
AO  aquale  altitudini  bt  , & illud  erit,  quod  poftu- 
latur,  Stquale  rati  feriei  quadratorum  . 

Proba  - 
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DE  PROGRESSIOVIBVS 

Probatur.  Nam  linea  ex  prop.ir.trad  16. 
par.f.cilm  fit  aqualis  roti  feriei  bafium  imparium 
en  iffcdionc  obtinet  duplicatam  rationem, ad  pri- 
mam bafim  a i 
eius,  quam  ha- 
bet feries  bafiu 
af  ad  primam 
baGm  eadem  ab. 

Proptereaque 
ex  l.lib.6.  etiam 
redangulum  ao  ex  o/idum  elufdem  altitudinis 
ad  primum  quadratum  at  duplicatam  habebit  pro- 
portione, quod  fit  cade, ac  bafis  fu*  Q.*d  bifim  ab 
quadrati  at,  ill  us,  quam  habet  feries  bafium  A» 
bafim  ah.  Sed  feries  quadratorum  AP  ad  quadra- 
tum primum  at  duplicatam  obtinet  proportio* 
flem  feriei  b*fium  ad  primam  bafim  ; fiquidem  fin- 
gula  ex  prop.ai  lib  6.  duplicatam  bafium  obtinet 
proportione;  quare  ex  17  I q.Be  omnia  . Ergo  ean- 
dem obtinent  ad  idem  quadratum  at, quam  redan- 
gulum AOexQjItitudinis  bt,  ad  idem  quadratum 
at  . Quare  quadratorum  feries  infinita,dr  redan- 
gulum  prxdidum  ao  ex  oberant  pqualiiex  9. lib. 
j.  cum  eidem  eadem  dicant  proportionem  • 

COROLL  iRt  VVI  . • 

SI  inter  Se  1 r reperiatur  media  proportio- 
nalis quadratum  ex  ea  eredum  erit  *quale  re- 
ftangulo  fub  Qdk  »rc6prehenfoex  »9-1.6,  Vnde 
crirquoq;  squale  toti  feriei  infinitae  quadratoru. 


PROBL.  IV.  PROPOS.  VI. 

Dato  quadrato,  &*eiufdem  ait  itu  linis  rr- 
Ranpulo,  fer  i em  infinitam  exhilxre , qu* 
& d dato  quadrato  inciptat  , CP*  tota 
dato  r e tt angulo  fit  aqualis . 

Flat  ex  prop.ij.Iib  6 vt  AFadcF  latus  redan- 
gu||,ficcA  ad  ci  aliam  inueniendam,  Se  ex  t 
erigatur  parallela  adFB.fr  fit  redangulum  cOt 
buic  autem  redangulo  fiat  quadratum  aequale  cl  • 
Dico  feriem  quadratarum  ad»<&*  CL>&  eae»  rf* 
&*"£ulo  at, aquar  i. 
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Probatur . Fecimus  af  ad  cf  , ve  ca  ad  et . 
JdeoquecumfitCAfumptus,  vt  primus  terminus 
ad  ci,  vt  fecundum  vel  ut  af  totum  cum  primo  ad 
cf  refiduum  ex  primo  ex  Coroll.i.  prop.16.  trad. 
16.  part.i.  af  erit  squalis  toti  bafium  iofinitz  fc- 
xiei  in  ratione  ac  adei , procedentitfm  • 

Deinde  quia  quadratum  CL  cquatur  redangulo 
co  habebit  eandem  ratlonE  ad  illa  quadratu  ad  : 
Quare  cum  quadratum  maximum  ad  fit  ad  quadra- 
tum ^vt-Acbafij  ad  tertiam  proportionalem 
a r,  quia  funt  in  duplicata  proportione  bafium  ; 
erit  etiam  talis  proportio  Quadrati  eiufdem  ma- 
ximi ad  ad  redangulum  co  ob  eandem  altitudi- 
flem,  vc  bafis  ac  ad  ci  bafim  i ergo  bales  Cl,  * 


SVPERFICIER  VM . • 4„7 

»T  funt  f quales, quod  ci  flem  talis  ,e  eitvdc  dicant 
proportionem  quadrati  co  ad  quadratum  cl.,  »el 

teaangulum,.|ualcco.  Qmdcrccum  fit.  »t  fe- 

cimus  ac  ad  ci.vt  af  adcF.Sf  ideofvc  monuimus^ 
AF  squetur  feriei  bafium  infintt*  i 1 ratione  ac  ad 
Cl,  squabicur  etiam  toti  feriei  infi-wx  bafium  al- 
ternarum, Se  interruptarum  in  ratione  ac  ad  g.r 
quod  Cl , & n fi  it  .quales  . Qaa  e ex  anteccj. 
redangulum  cxfa.&tcd,  nempe  redangulum 
ae  , fenei  infinitx  quadratorum  ad  ad  cl,  Se  c*t. 
erit  squale,  cum  fit  eredum  fuper  a f squalis  fe- 
riei bafium  alternarum  AC.&r  rt,&  altitudinis  cd, 
Vt  docet  prop.f.  b.  quodeft  promiilura  , . 

PROBL.  V.  PROPOS.  VII. 

Planorum  feriem  exhibere , qM  J datofet» 
mento  fimrh  toti  alitut  planitiei  met - 
fiat , &,  ipfa  feries  [it  toti  planitiei  Sa- 
tie *]ua  'it . 

Sit  datui  V.  g.  circulus  omn  a quo  auferatur 
portio  V2f  fimilis  toti.  Se  debeat  conftuu:  fe- 
ries, qu*  incipiat  a circulo  PVz,  Se  tota  iic  squa- 
lis planitiei  coti  onm  . 


SiefTec  lam  confiltuta  feries  {fla.fr  eflet  Ax.ita 
•fiet  feries  xa  ad  feriem  xc , vt  circulus  a ad  ctX 
propof.  »j.  trad,  16.  part  i.  Condi  f.  Fiat  itaque 
vt  circulus  omn  totus  ad  annulum  refi  duum  om , 
VFZrex  prop.ad  lib.tf.  veler  i a eltr.s?.  ftquenti, 
fic  pvzcirculus  ad  aljudars  annutu  nig'u-  Cofti- 
tuat  aute  PVZ  prO  primo  f crmino,  fle  fit  a , 8r  fiat 
planfi  c squale  anulo  ATS  nigro  (invie  ex  ij.1.5. 
circulo,  & planitiei  a,  & ideo  planiciei  coci  onm. 
Se  producatur  progrefiio  vfque  ad  fuum  terminum 
X . Dico  feriem  ax  aqualem  iffe  planitiei  I* fa  «nm, 
Probatur.  Nam  ita  eft  eX  conftru&ione  toti 
planities  omN  ad  annulum  fuum  femmigrum  no- 
XP»  vt  pvz  circulus  ad  fcrszp  annulum  nigrum, Se 
vt  A ad  C squales  eX  tffcd.  fed  vt  A ad  C ; ita  cft  ax 
feriea  ad  cx  feriem  ex  Cor.j.p  i.h  Ergo,  vt  omN 
planities  ad  onmzP  refiduu  annulurfic  feriea  ax  ad 
feriem  cx : quare  eoumrteni a erit  ax  tota  feries  ad 
refiduum,  compartemque  feriei  a primum  termi- 
num, vt  omn  planicies  tota  ad  Pvz  refiduum  eX 
annulo:  Vnd e permuta  do  erit  etiam  ax  feries  ad 
omn  planitiem  totam»  vt  terminus  a ad  pvz  re  fi- 
duumtfed  a.  Se  pvz  ex  effectione  sequantur.  £r- 

80  etiam  feries  ax  fr.planities  Onma  totaxqua- 
ontur  ex  prop.  1.  lib. 6.  Elem. 

Fiet  autem  circulus  c squalis  annulo  nigro  ex 
lib.6.  vt  infra  docebimus  Trad. $0. 

* A e ■' 
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T RACTATVS  XX  VIII. 


PROBL.  VI.  PROPOS.  VIII. 

| ’ ... 

Striem  d dato  termino  incipientem  ; fei 
alteri  aqualem  m(li tuere , 

\ , ' % ' ) 

Flat  refiangulum  ab  in  altitudine  cd  fquale  to* 
ti  feriei  Ax  ex  propof.y.  h.  Sitquc  datum  qua- 
dratum ln  minus, quam  rc&angulum  ABifalio.juio 
propolitio  eft  impollibilrs  ) cui  addatur  talis  pars 
Ha,  vt  totum lo  Iit  «quale  prardifto  rc&angulo 
AB  . Et  ex  propof.d.  huius, fiat  rc&angulo  lo fe- 
ries «qualis  lv  , qua;  a quadrato  Mjdcipiat,&  eri( 

. facium,  quod  expofeitur . 


EXPENSJO  IL 

De  planorum  progreffione  Muftca  . 

VIfa  progreffione  Geome trica  reft.it,  Se  Mufl- 
cam  planorum  progreflionem  brcuucr  at- 
tingemus.  Vndelit. 

f PROBL.  I.  PROPOS.  X. 

"Triangulum, feu  paralie!  ogrammum  datum 
na  fccate  , vt  partes  proportionem 
mufteam  f eruent . 

Sit  triangulum  abc  ; quod  oporteat  ite  fccarc  , 
vt  totum  «rc  planum  (it  ad  planum  fo»,  vt 
differentia  plana  h»c  ad  planam  differentiam 
Hc t . C 


Patet , quia  ex  eonftru&lone  feries  lv  aquatur’ 
re&mgulo  io  , quod  eft  cqtuje  re&angulo  ab  , 
quod  zquatur  feriei  a X;  quapropter  feries  la  x - «. 
q nabitur  ieriei  a x » \.  ~ " 

PROBL.  VII.  PROPOS.  IX. 

Seriem  fupoficierum  alteri  datam  proportio- 
nem obttnentem  ordinare , qiu  incipi  at  d 
dato  quadrato . 

Sit  data  proportio  7.  ad  4.  Fiat  autem  reftan- 
galumAB  adhibendo  frhema  pr^ced.  equa- 
leprogrelUonix  a cxh.prop.T.  DcinJe  fia^vt.7. 
ad  «.ita  redangulum  a T ad  rcdangulum  elufJcm 
altitudinis  a b . 

Sit  autem  quadratum  datum  L minus,  quam 
rcfftngulum  a t , Se  ei  addatur  tale  paralldo- 
grammumexjj.  lib.i.  elem.  Mo,eum  quo  faciat 
planum  eqtiafe  plano  at  faciendo  reiftangulu  lo  e* 
qualis  mN  altitudinis  «quale  ipfi  a t ; deinde  ipfi 
fiat  ex  prop>.<5.  h.  «qualis  feries  quadratorum  LV; 

Se  erit  taftum,  quod  exigitur . 

Patet  ex  conftru&lone  . Nam  feries  LV  arqua- 
tur  re&angulo  Lo.qu&d  «qoale  eft  rcdangulo  atj 
rcftangulum  vero  ta  fe  habet  ad  rc&angulum  ap; 

Be  ideo  ad  feriem  a x ei  redangulo  «qualem,  vt  7. 
ad  4.  Ergo  etiam  feries  Lv  ad  feriem  ak  fc  habe- 
bit, vt  7.  ad  4. 


1V4 


^ »f~k  's 

Dtutdatur  latus  ab  ex  ay.pr.tr.ij.  vel  f.  tr.itf. 
in  partes  muficz  proportionales, ita  vt  fit  a?  ad  fa 
vt  b h ad  hp  Geometrici  proportione  rcfpondea- 
t*6  , ducanturque  rc&*  HC.fc  cp,  erirque  faflum. 
Nam  abc  totum  triangulum  erit  ad  apc  > vt  diffe- 
rentia  bch  ad  differentiam  hcp  , vel  fi  fit  partile» 
logrammum  ducantur  normales  ab  F,  fir  H ad  ba* 
fim  AB.ft  partes  erunt  harmonice  proportionales. 

Probatur,  vt  refertur  ab  adAF  bafes,  fic  refer* 
turBuad  hf  hafium  different i«  ; fcd  triangulv 
Vtpotc  eiufdenraltirudinfs  ex  t.  !0>.<5.  eandem  ha- 
bet fiafium  rationem.  Ergo  riiifdcm  rationis  sB 
ad  hf, quar  eft  eadem,  qu*  b Aid  fa.  Quare  erlc 
quoque  triangulum  bac  ad  triangulum  pca  in  ea* 
proportione,  vt  bhc  ad  hcp  . 

COR<4llARI  V M. 

Hinc  tolligas  de  iftis  planis , omnes  quoque 
propofitiones,  quas  de  lineis  diximus  veri- 
ficari, cumque  de  iftis  nil  amplius  dicendum  nebit 
fit  ad  ipfafpjtia,quc  ab  harmonicis  lineis  iffi.iun* 
tur  accedendum . 

PROBL.  IL  PROPOS.  XI, 

Trapezia  harmonicis  lineis  intercepta  in 
harmonico  triangulo  halent  eam  pro- 
portionem , qua  trianguli  ad  iriangu- 
lum,nempe proportionem  duplicatam  lafis 
adlafim . 

Sint  Uncat  harmonica:  »h,h*,ic,&  iio.Sr  fc  in 
triangulo  harmonico  a«c,Su*  faciant  fpatla 
A.  no,  te  «G.  Dlcb 
ea  fpatu  10  ad  hg 
luberc  immeem  cato 

ptrpornonem»  f*rtt 
trijmjmli  ac  b ad 
tri angui uq0  ao  r, 
nempe  proportio* 
ne  duplicat avt  bm 

aS  RP  . > « 

* Probator  Tri*. 
ango- 


DE  PR.OGRES$IONIBVS  SVPERFICIERVM. 


angulum  ac»  ad  triangulum  fimile  aGf  ob  arquales 
angulos,  a parallelis  cife&os  eft  in  duplicata  |ra» 
cione  lateris  a»  ad  latus  af;  Trapeaium  quoque 
bo  ad  trapeziam  ho  duplicatam  habet  lateris  »h 
ad  latus  hf  rationem  ob  fimiiitudinem  eorum 
cum  angulis  g qualibus  coftcnt  ob  parallelas  ; fed 
vt  crus  a»  ad  crus  p a,  ita  eft  ob  proportionem 
muficamexpjopof.i.  tra3.I0.  part.2.  latus  »H  ad 
latus  hf;  ergo  etiam  acb  triangulum  ad  agf  cjlan- 
gulum  erit,  vttr^ezium  bo  ad  trapezium  ho  . 

COROLLARIVM 

T Tine  educitur  omnes  illas  propofitiones,quas 
XX  pofuimus  de  lineis-agentes  in  feriem  har- 
monicam progredientes,  etiam  fuperficlebuS  ap- 
plicari debere, & veritatem  eandem  obcinere;quia 
carum  omnium  fundamentum  eft  proportio  Mu- 
fica,  fecundum  quam  In  feriem  continu-im  Muti- 
ce procedunt , vt  facili  ex  te  ipfo  poteris  confi- 
derare  abfque  noua  omnium  earum  propofitio- 
Dum  repetitione  • 


ta,  Bc  defe&us  facient  totum  rcftangulum . Ergo 
cum  fine  feptem  rrftangula  deficientia  erunt  fl- 
mul  dtfeftus,  Se  refidua  zqualia  fepeem  reftmgu- 
lis  integris. Ablatis  Itaq;  zqual ibus  defedibus, re- 
fidua remanebunt  dimidia  feptem  reftangulorum 
nempe  dimidio  hg  exclufo  primo  cv  , fune  autem 
feptem  deficientia,  quia  a primo  nihil  aufertur. 

Id  eHim  diximus,  cum  ageremus  de  proportio- 
ne Arith.  fummanda  in  Cor.prop.p.Tr.i-f.  Siqui- 
dem offendimus  numeros  datos  continua  dlmimi- 
cione  Arithmetica  deficientes  in  *nam  fummam 
rcJa&os  c/heere  dimidium  numeri  ip-  io  o 

fius  maximi  in  fe  du&i  confurgentis , 9 1 

ipfo  tamen  maximo  cxdufo,vt  videre  8 1 

in  iftis  numeris  . Namque  maximus  7 7 

terminus  eft  10.  qui  multiplicatus  in  fe  6 4 

facit  loo.  fumraa  vero  omnium  efl  4T.  j $ 

nempe  dimidium  numervquadrati  ipfo  4 6 

maximo  10.  exclufo,  Vt  fiant  yo.  cuius  7 y 

dimidium  eft  47.  a 8 

* 9 
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EXPENSIO  III. 

* , 9. 

De  progrefftone  fpatiorum  Arithmetica .' 

H&c  Expenfio  quadrandis  Elljpticii  fpxtijs 
fic  fpiralibus  . 9c  cubandis  Conotdi- 
bus  maxime  dcferuil ; eft  que  Teluti  fundamentum 
ad  illas  operationes  prarftandas  • 

THEOR.  I.  PROPOS.  XII. 

* Rectaofula  Arithmetici  decrefeentia , &• 
nufdem  altitudinis  aquiualcnt  medietati 
reclangult , ex  eorum  integrorum  fumma 

conflantis  vno  exclufo  i dummodo  partes 
fecundum  quas  dccrcfcunt,  tot  lint  quot 

• tf' ' 

Sint  re&angula  z^&rcrtera  vfque  ad  A,V.g.8. 

8r  ofiaua  fui  parrt  dccrcfcant  alceru  refpefiu 
alterius . Dico,  quod  omnia  fic  diminuta  fimul  a qu  i 
nalent  medietati  finwn*t<jua  e*  eis  integris  Conflatur, 
mimirum  rcBanguli  hg  medietati  exclufo  GV  vnico 
re&angulo,  vtfinty. 


Silo  ‘ 

LG 

X 

ABCDE 

F K M ^ 

Probatur.  Nam  primum  NL  remanfit  tantdm, 
quantum  ablatum  eft  ab  vltimo  ap,  fiquidem  fep- 
tem partes  in  nl  remanfere.ablata  vna  feptima.ibi 
in  APvna  feptima  reli&a  eftjcfterf  feptem  abi arg. 
Ergo  aequatur,  quod  remanet  ei, quod  ablatum  eft. 
Sic  dicas  de  refiduo  ok,  quod  arquatur  defc&ui  »R; 
fiquidem  hinc  ablate  funt  6 partes, ibi  fex  reman- 
fere.  Se  fic  de  ali;S,  ergo  dcfc&us  hinc,  8e  refidua 
inde  aequabuntur : fed  fi  fumantur  fimul  augmen- 


THEOR.  II.  PROPOS.  XIII. 

* Re  fl angui  a pradifta  iam  arithmetice 
deficientias  Ii  adhuc  fecundum  aliud 
latus pudillo  modo  arithmetici  deficiant 
funt  maiora  fuis  refiduis . 


Sint  rc&angula  Arithmetici  iam  diminuta ax  . 

vfque  ad  kP ; quat  adhuc  eodem  prardido  mo« 
do  diminuantur,8r  primo  auferatur  reftangulum, 
cuius  bafis  fic  af- parcis  vnius,  oq^ duarum  , zr 
trium  prout  fupra  fecimus  ; Dico  liare  refidua  re- 
&angu)a,feu  quadrata  fimul  fumpea  excedere  pa*- 
ces  omnes  a fe  ablatas,  nempe  fo,  Be  qj,  Bc  zP  ; 


Prxaifumptum  . Et  in  primis  notandam,  quod 
omnis  vniras  eft  ad  latus  alicuius  qaadrati , vt  la- 
tus ipfum  ad  quadratum  fuum  i quod  ex  dcf.15. 
trafi.8.  ratione  multiplicationis  fui, ira  vnitas  me- 
titur radicem, feu  latus;  vt  latus, ipfum  quadratum; 
fic  1 . metitur  4.  vt  4.  metitur  16.  Quare  fi  a ra- 
dice auferatur  vnitas,  Bc  a quadrato  dematur  ipfa 
radix;  ita  quoque  erit  1.  adj.  vt4-  ad  iz.  Nam  fi 
eft  l.  ad  4.  vt  4.  ad  16.  erit  etiam  d.uiiimio  I.  ad  3. 
vt4-  ad  it. 

Quo  pofito  infuper  confi’derandum  eft  , quod 
fccft  radix,  feu  latus  E»  ex  hypothcfi  minutum 
vnica  vnitate,  Bc  bd  duplum  bc  eft  radix  ipfa  in  fe 
multiplicata  ex  prarc.  fed  minuta  ipfa  «adice  be. 
Nam  diximus  ,quod  omnia  reftangula  , ideft  bp 
arithmetice  decrefeentia  equant  dimidum  re&an- 
guiorum  an  integrorum  fumptorum  toties,  quot 
Rrr  2 . paitct 


joq 

partes  in  ipfo  Utere  ba  funt,  luxta  quas  arithme- 
tici decrefcunt,  fi  Limen  dematur  redangulum 
ipfurn  maximum  At:  fed  rcdangula  inuicem  funt, 
cum  fiat  eiufdcm  altitudinis,  vt  bafes»  quare  bafes 
quoque  bc  arithmetici  decrefcentes  zquabunt  di- 
midium io  radicem  be  in  4.  part.Jiuifam,&  per  4. 
fcilicct  in  fe,dudami  fed  diminuta  ipfa  radice  ei. 

Quare  cx  prxced.  przafT.  tu  erit  ,af  vnitas  ad 
tc.  latus  minutum  vnitate,  vt  ab  ad  bo  radicem  in 
fe  dudam  toties, quod  in  ipfafunt  partes  Ted  abla- 
ta ipfa  radice  en*  Vndc  fa  erit  ad  EG.vt  ab  ad  ao: 
Quare, Ar  f a vnitas  erit  ad  dimidium  radicis  ph.vC 
ab  radix  ad  bc  dimidium  ipfius  ab  ex  18.  Iib.f. 

Cum  ergo  ph  fit  dimidium  radicis  vnitate  dimi- 
nuti, X*  a FH  triangulum  aequale  triangulo 
ex  altera  vnitate  QO,Se  dimidio  ««'.  <fF*  do, erit  tra- 
pezium baqx  x quale  quadrato  priino  oc  . 

Vndc  fi  etiam  extera  tgtpcsja  qXik,&:  cct.eflent 
arqualia  filis  quadratis  xM,&  alijs  corrclpondcntl- 
bus,  fpatium  occupatum  a quadratis  decrefccnti- 
bus  eifef  xquale  triangulo  B ac  , ex  Bc  latere  om- 
nium diminutorum  red angulorum,  Se  ba  radice. 
Vode  rcdangula  ablata  ciS eflene  xqualia . Verum 
hoc  noueft.  Siquidem  vniras  FAcftad  radicem 
•dimidiatam,  & diminutam  fh,  vt  radix  ipfa  tot* 
ab  ad  BC ; erit  ecia  ex  i8.1.5.du.ilitas  as  ad  Sq^radi- 
ccm  diminutam ; vt  radix  tota  ba  ad  bc  . Si  vero 
dematur  dualitas  i maxima  radice  fit  radix  fcquen- 
tis  minoris  quadrati  xq.  . Quare  ac  diagonalis 
traufibit  per  q^.,  Vndc  trapexium  a diagonali  cf- 
formatum  in  fcquentiquadraro  minus  crit.quain 
ipfum  quadratum;  fiquidem  XQ.  vnfl  latus  quadrati 
cll  idc , ac  trapezi)  qtxk  altent  vero  latus  minus 
,Kt  non  potett  xquari,  Se  lic  dicas  de  reliquis, licet 
fu  feci  at  prohifTede  vno  . Quare  verum  erit, quod 
rcdangula,  feu  quadrata  dccrcfcentia,  rurfus  A- 
rithmetica  diminutione.vt  bc,  &*xm,  & kr,  maio- 
ra euadunt.quam  medietas  bac  redangul i bacp  ex 
fumm£  omnium  fofa  primi  diminutione  defi- 
cientium conti  ati. 

corollarivm. 

* . -w.-; — — — — 

Hinc  efl,id  quod  oflendimus de  triangulis  fha, 
Sc  hoq.,  quod  fint  xqualia  , id  etiam  oftcndl 
dc  alijs,  fi  Xg  afiumatur  canquam  lacus  maximi 
quadrati,  vt  fumitur  ba  ; quare  ducta  diagonali  cc 
fccabit  qm  , dimidiam  ini.,  & triangulum  qt.i 
erlc  aequale  triangulo  IZM,  &:  triangulum  zmL. 
triangulo  bcL;  Se  ita  fi  Hat  alia,  fi uc quadrata, 
fi  A rcdangula  . c 

THEOR.  III.  PROP.  XIV. 

* Summa  tetlangulorum  , feu  quadra- 
torum duplici  Arithmetico  decremen- 
to minutorum  ejl  minor  fummi  ipfh- 
rum  integrorum  txclufo  vno  ; [eque  ha- 
bet ad  eam  minus  in  proportione , quam 
1.  ai  }. 

Sine  rc&angula  «n,Sr  xm  > 8r  kis . deficienti» 
A rithmede^,  ne  dum  qubad  latus  ix,  8e  alia, 
fed  etiam  quoad  Utera  bf  eodem  modo  . Dico, 
quid  eorum  fummt  bo,  & xm,&  kr  , dicit  ad  an 
integra  quadrata  perq. multiplicata  numerum  par- 
tium  fucceffiui  dtffcdus  miaqrcm  propoiuqacm, 
quapiLadJ.  . - 


Probatur  . Quoniam  ex  prxced.CoroII.  omnia 
triangula,  ia  quibus  trapezia,  vt  oxrz  , Se  cart. 
excedunt  quadrata  fua,  vt  XM  fune  xqualia  t«i an- 
gulis, quibus  exceduntur,  nimirum  Q«i  triangu- 
Ium  triangulo  imz,  8c  alia  alijs.  Polleo  itaque  illo 
fpatio  triangulari  vt  f zM,&  LB.c,in  quo  quadrata 
excedut  triangula  qgc,&  ZMCproillo  qgi,&’  zml, 
in  quibus  exceduntur  cu  zti  q^Rtlztc  fit  commu- 


ne s fpatium  Qczt  xquabitur  fpatio  MtQ.  Se  wct 
fpatio  ZRCtrvndcomnia  triangula cq£,mZc  equa!  » 
erue  cxccffibus  quadratoru  extra  diagonale  ac  ex- 
cedentium,^ remanentium;  nempe  lpatioQ»«t,& 
KCzt , quo  luperant  bac  triangulum  ; fed  hxc 
triangula  qcc,&r  mzc  funt  aqualia  dimidio  redan- 
guloru  f c,&  LM,vtpote  ciufac  altitudinis  . Ergo 
ecia  cxcelVus  quadratoru  QMt,  Se  Zcr  extra  cap,  tri- 
angulis qgc,&  Mzcarqualu  funt  dimidio  eorudem 
redangulorum  fc,&  rm  . Si  autem  ccjam  bc  qua-, 
dratum  primu  iocer  decrefccntia  exciufo  maximo 
cxcelfu  eodem  excederet  redangulum  fp,  iam  ex-, 
celfus  omnium  quadratorum  fu  per  medietatem 
bac  rquarctur  dimidio  redangaiorum  bJ\  & fc, 
omnium  inquam  defeduum,  8c  ideo  fi  eifet  tri- 
angulum apc  partium  3.  .lue  cederent  fp  , fc  , 8c 
mI'  rc&angulis,arvtia  excefTui  quadratoru.  Qua- 
xe  quadrata  bg,  XM,  Se  kr  pofito  toto  redangulo 
BACP  partium  6:  efTenc  dimidium,^  tertia  pars  al- 
terius dimidii,  dempe  redangula  refidua  fb. 

Se  fc  , Se  rm  * . Sci  iam  oftcnfujn  cfi  quadratum 
cb  primum  dcficictium  nullo  pafio  excedere  bac. 
Vnde  siima  quadratoru  bg,&  xm.St  kr  deficit  i —■ 
dimidio  redanguio  pf,  fiquidem  fi  fpatio  iquaii 
illi  dimidio  excederet  bc  quadratum  diagonalem 
ac,  iam  aequaret  totius  bacp  . Sed  quantitas 
bacp  eft  dimidium  quadrato Am  aN  ex  h.  propof. 
11. Ergo  quadratorum, (cum  bP  ponatur  6 ) *N  re- 
danguium  erit  1 s.  Se  ideo  bc,&  XM,  Se  xa  fumma 
erit  ad  an  4.  quadrata  integra  minus  quam  4 ad 
13.  idcfl  miaus,qua  1.  ad  3.  cum  fic  ad  PB,vt  4.  ad  6. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XV. 

- . A I . 1 ■ ■;;v' 

* Si  quadrafls  decrefcentibus , &•  quadratis 
quoq}  non  dtcrefcewibutaddamus  maxi- 
mum quadratum, erit  maior  proportio  om- 
nium decrefter.ttum  ad  omnia  rion  decre- 
fcentta  addito  vtrobtque  maximos  quam  . 
l.ad}. 

SI  feritsquadracorum,  fc.  re&angulorumdc- 
crcfccns  in  przced.  febemate  addico  maximo 
x<>  Se  K ■ Se  xu,  St  it,  iccrumque  quadrata  inte- 
gra toc  numero  yN  addico  cis  quoque  maximo  .. 
Dico,  quod  quadratorum  przdiftorum  decre(^ca- 
uuss  sa,  & uo,  St  xu,  St  Xl,  Propottio  ad  >N qua. 

drata 


tractatvs  X XVIII. 


DE  PROGRESSIONIBVS  SVPERFICIERVM . yo, 


frit!  xquatia  erit  maior,  quam  i.  ad  }. 
i Probatur*  Ita  eft  vnitas  ad  radicem  , vt  radix 
* Ijifa  ad  luum  quadratum.  Ergo  aquabitur  redan- 
gulum  ex  voica  parte  V.  g.  af , 8e  ex  id  partibus 
tot»  quot  funt  ia  quadrato  ia  partes.conftante 
quadrato  ipfi  At  ex  17.  Eietn.  lib.tf.  Quare  etiam 
dimidium  ep  redanguli  ex  bd,  & ap  erit  xquale 
dimidio  iv  redanguli  eA  . Quod  autem  «D  con- 
ftct  tot  partibus  , quot  I«i  ea  funt  quadrata  parua 
patet  ex  hypothefifquia  eft  radix  ifHa  b a totie*  ac- 
cepta, quot  in  ipfa  »a  funt  paries : Vnde  fi  in  ba 
funt  4.  partes  in  ed  erunt  16.  quia  in  as  funt  1 6. 
parces  produdx  ex  multiplicatione  Uteris  ts  in  fe 
quo  polito  , Iam  B»  redangulij  eft  ad.AN,vt  |.  «d 
» d.  ex  propof.  it.  huius  : addito  autem  qua- 
drato, vt  fit  ym,  & quadratis  decrefceutibus  iv 
dimidium  ipfiusi  erit  adhuc  vcadYNj  vt|.*dtf. 
Jdcoque  cum  quadrata  decrcfcen  tia  bo  » & xm,  & 
xi  fint  minus,  quam  x.  ad  ex  prxced.  ad  an» 
quadrata  xqualia,  fi  addamus,  eis  duas  tertias  par- 
ces parallelogramtni  ■ V erunt  adhucquadrata  de- 
crefcentia oe,xm,&  kr  «um  f-  iplius  v»  ad  TN 
quadrata  non  decrefcentia  minus  , quam  ?.  ad  6* 
fcdefcdus  erit  ex  prxced.  dimidium  parallelo— 
g ramuii  fp:  Si  ergo  addamus  ev  dimidium  qua- 
drati ea  addimus  plus  , quam  fp  , vt  in  principio 
oftendtmus  nimirum  pe . Ergo  addito  toto  qua* 
draco  e a quadratis  decrefcentibus,  cum  addamus 
~ igis',  quam  quod  requirunt  ad  hoc,  vt  dicant 
feportionem  t.ad  6.  vel  r.  ad  $.  habebunt  ad 
arjU»u  non  decrefcentia  ym  maiorem  proportio, 
6c,  quam  t. ad  6. ?el  l.ad  ?.&  excedent  fei£  redan* 

. gulo  dimidio  e p,  8c  triente  cv . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XVI. 

^Quadrata  decrefcentia  , feu  reSlangula 
■-  duplici  decremanto  Arithmetico  fupra 
deferipto,  quo  iuxta  minutiores  partes 
’ ptccejfuum  eorum  decrementum  confli- 
tutlur  , eo  magis  accedunt  ad  proportio - 
nem  t.ad  ),  refpeclu  quadratorum  non 
deaefcenttum . 

MVlciplicentur  c,xm,&  ir  rcAingnlj  prr- 
cedentia  per  diuifioneirtfabduplain,  vt  in  , 
fig.  q_.  Proportioquadratorum , feu  redangufo. 
rum  femper  crefcet  ad  quadrata  non  decrefcentia, 
ge  femper  fiet  magis  proxima  ad  eam  proportio 
nem,  quam  habee  ».  ad  j. 


Probatur  . Nam  redangulum  m t erit 
quam  FP  in  prxced,  fig.  & feri  duplo  minus»quacn 
rP,fiquidcm  etiam,  fi  fecundum  longitudinem 
exerdeat  ei  pars  t f|Ca  certe  non  rquat  longi- 
tudinem im,  vt  ex  didis  etiam  colligi  poteft . 
Cum  ergo  hoc  redangulum  fit  miniis»  reliqua 
truae  maiora,  vt  patet.  Nam  loco  fcquentiof 


prxced.  fig.  fucced^t  In  hac  <f«o  redangula  rtrp, 
u a fimul  aequalis  latitudinis » ac  oq^.  fed  qur  ma- 
gis diftent  ob  diuifionem  tnirtutibrem , Se  fiibdu- 
plam  d termiao  g erunt  longiora  , Se  fie  de  cxt. 
Proptereaque  etiam  triangula  , vt  nig,  dimidia 
redangulorum  erunt  maiora  triangulis  9oq_in 
prxced.  fig.  fi  duo  triangula  illius  vni  huius  ob 
bafim  n I fubduplo  minorem  fumantur  . Sed  h rc 
funt  xquaiia  incremento  redmgulorum  1 vfque 
ad  g fupra  dimidium  cgp:*Ergo  etiam  redangula,  * 
fcuquairata,  velut  1 perefeunt  magis  vitra  dimi- 
dium, quam  quadrata  r,s,8r<*xt.  prxced.  fig.  8c  ma- 
gis ad-f  acccduuc 

Nec  tamen  vnqua  perueniunt  ad-f , quia  femper 
ad-f-  deficiet  dimidium  ridmguli  c m ; qmijrad 
quadrata,  feu  redanguh  q t feptem  integra  erunt 
proximd,  vt  a.  ad  6-  ex  propof. ij.  huius  , ctlm  ea 
integrrfint  duplo  maiora,  quam  redangulum  g t. 
Quod  fi  quadratis  non  decrefcennbus  feptem,  Se-' 
iftit  dectefccntibus  addas  q c 5 eodem  pado  , Sc 
eadem 'ratione  eruat  migis,  quam  — t fed  multo 
magis  accadent  aJ  7 , quadratis  prxced. fig.  ia,& 
& ob,  8e cxt.  Nani  tertia  pars  redanguli  e p erit 
minor,  quam  tertia  pars  refidua  bv,  Se  dimidium 
e p huius , quod  xquatur  redingulo  e m erit  mi  - 
nuS,  quam  dimidium  ev  illius  , quo  dimidio,  & 

J|u4  tertia  parte  quadrata  procedentia  decrefcentia 
unt  magis.quam  f-  refpedu  non  dccrefcentium, 
vnde  addito  vtrinq;  maximo  q t reda  gula  odo  h . 
fig.  minus  diferepabunt  i .f  , quam  redangula 
prxced.  fig.  refpe&u  odo  redangulorum  inte- 
grorum quale  vnum  eft  t q. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XVII. 

■ f ■ . ’ 

* Series  quadratorum , feu  redangulorum  ft 
infinita fubdimftonc  m An’hmHicam  fe- 
rtem , quoad  ambo  latera  diminuatur,  a-  ■ 
quatur  duobus  /extis,  quadratorum  inte- 
grorum faltem  quoad fenfum . 

PRob.  Nam  quo  numetofior  eft  fubdiuifio  «d 
fit  propinquior  acccffus  ad -f-  redanguh  gc 
extlufo  maximo  redigu lorum  i minori  propor- 
tione j,Sic  inclufo  maximo  fit  acceffus  ad  f-  te- 
daguli  gt  a inalori  ^portione : nec exclufomixi-  * 
mo  accedendo  adf-  poteft  eicedere-j-jaec  inclufo 
maximo  ex  praec.  'Prgp^fi  dimlnocMJ  fiat  quoad 
vfque  fi«ri  potell  pqiubit  tot»  fimul  -f . Patet  coo- 
fequent-  Nam  non  erit  magis,  quam  ^alloquia 
pollet  adhuc  fieri  fubdiuifio  a maiori  proportio- 
ne, per  quam  acceditur  ad  -f,  fed  nec  erit  mimis, 
quam  f-  integrorum  redangulorum  eadem  dp 
caufa,  quia  inquam  pofiet  fieri  adhuc  fubdiuifio, 
per  quam  accedimus  ad  f-  i minori  proportione; 
Ergoarquabit  -f  redanguli  t g v Et  Ideo  totius  re* 
danguli»  quod  componitur  ex  redangulis  IrW 
tegris  eodem  numero  eonfiantibus,  quod  eft  «c 
ia. huius  duplum  redanguli  ex  deficientibus  vni- 
co  decremento  redangulis  compadi  erit  vt  4.  ad 
i».ideft,vtl.  adj. 


THEOR. 


JOl 


TRACTATVS  XXVIII. 


Ta 


THEOR.  VII.  PROPOS.  XVIII. 

* Si  reHinguU  Arithmetico  decremento  fine 
fine  deficient  ii  vfijite  ad  vltimum  fui  non 
deficiant  t tunc  reclangula  deficientia  ad 
illa  minora  , qui  integra  perfeuctant 
proportionem  aquahtJtiaad  complemen- 
. ta  neri  proportionem  fultduplam  , ad 
. , tcBanguU  veri  circa  diametrum  refi - 
duum  fubtripUm  • 

Sint  rccUngulj  Aritbmvtici  deficientia  ai>& 
bc,  & de  : Quorum  defeflut  pcracaiat  vfijue 
ad  m*.  Dico  teSangula  defi- 
cifiia  omnia  effe  primo  rcftan-  q i 

gulis  xn,»i-.Dir,&c*t.*<inalla.  X 

Dimidium  »eri>  complemento- 
rum AH,  & H e qaoad  totamTc-  fj-j- 

urni  : Tertiam  vero  partem 
reSangulorum  hm  circa  rcfi-D 
duum  hh  diametri  x H caiftcn- 
rium  non  deficientium. 

Probatur.  Quia  re&angula  . 

XH.BL.DV  integra  perfeuerant.-Dr 

Ergo  feries  talium  «qualium  I 
feriri  a que  multiplicatp  erit  x- 
qualit.  Complementa  veto  hb, 
a-  Ld  deficiunt  pro  medietate 
fui.ficut,  & AH,  St  NL.SteV  pro 
medietate  fui  deficiunt,  ea  t a. 
h.  ergo  fimul  ah,  &r  hi  j & cirt. 

dimidio  quoque  deficient . Re- 

fiangula  vero  circa  diametrum, 
quod  duplici  Arithmetico  de* 

cremento  dcfictartt  ex  iprb^cx-  . 

tenuabuntur  fucccfliue  vfquc^i 
ad  A omnium  , Quari;  omnia  f 
(imul  ad  Integra  HN  tedangula 
pqui  multiplicata  fc  habebunt  rj 
vtl.adj.  ltaqi  reftangula  de- 
ficientia Arithmetico  decre- 
mento fecundum  vtrumque  Ia-  i 
tus.  fcd  non  vfquc  ad  vltimum  — r>  o 

fuil  fe  habebunt  ad  integra  , ad 
rtdt.mgula  quidem  xu,  bi.dv,  circa  diametrum, 
vt  i.ad  i.  ad  edpiemeta  vero  ih.ha, vt  i.ad  a.ad  re- 
liqua veto  tcctangulaeitca  diametru  HN.vt  l.adj. 

THEOR.  vni.  PROP.  XIX. 

2 Rcfiangula  duplici  Arithmetica  decre- 
mento fe  extenuantia  , O"  non  ad  viti 
mum  fui, fiunt  ad  tcBangula  integra,  vt 
rcBangulum  fu»  maximo,  minimo  lac- 
tere, <y  triente  rcBanguh  differentia  ad 
reBangulum  primum  . 

IN  praced.  fig.  ijfdem  pofitis . Dico  re&angu- 
la  Arithmetico  decremento.  8e  non  vfque  ai 
vltimum  fiai  deficienda  ab.  & bc,&  de  effe  ad  in- 
tegra pari  numero  conftantia,  vt  redangulum  bq, 
«x  maximo  latete  xb,  6c  minimo  x<*  conflante , & 


triente  redanguli  HN.  quod  oritur  i dlflfereQttf* 
laterum»  quz  inter  maximum»  & minimum  repe- 
riuotur . 

Probatur  . Nam  XH  aequat  ipfum  redangulum 
x h non  deficiens»  at  hb  cft  medietas  completncn- 
toru  ub,  ah,  quod  coplemeta  fune  inuicem  f qualia 
ex  4^  .l.i  .Qusmobrem  fi » &r  affumas  -f  quadrati» 
vel  redanguli  hh  circa  diamctrum.erit  tota  feries 
redangulorum  deficientium  proportione  Arith- 
metica ad  ferietn  multiplicem  redangulorum  non 
deficientium » vt  redangulum  qj»  fub  latere  xr 
maxlmi.flr minimi  XQvna  cum  tertia  parte  redan- 
guli  hn  ad  integrum  XN.quia  feries  deficiens  «4 
integra  fe  habet  quoque,  vt  /.  ad.t. » & vt  i.  ad  a. 
& tandem, vt  i.  ad  J.  ex  i8.h. 

CORO  LL  AR  IVM. 

Hinc  etiam  edaces  : T otam  feriem  redangu- 
lorum  arithmetici  deficientium  efie  rqualc 
redangulo  ex  latere  tota  ferie  integra  Tubccdente 
X2,  & latere  mp  minimi  redanguli,  vna  cum  ter- 
tia parte  redanguli  differenti»  crurunvpo . Nan» 
tota  feries  redangulorum  minorum  non  djficren- 
cium  finiat  in  f m,-  vnde  redangulum  PK  erit  equa» 
le  toti  feriei  minori  redangulorum  non  de- 
ficientium . Differentia  itaque  eft  inter  feriem 
matorum,  & minorum  nondecrefcentem  redan» 
guliim  p 2 ; quod  eft  dimidium  omnium  comple- 
mentorum; ii  qui  dem  PZ  rquat  complementum 
pa,  8r  ideo  efl  dimidium  omnium  complemeneo- 
ru  hinc,  & inde  deficientium  cura  Ipfa  fint  dimi- 
dium integrorum  ex  18.  h.  Cum  itaque  xp  arquet 
omnia  redanguia  minora  At  ap.vcI  p z omnia  c6- 
plementa  deficictia  dimidio  Qbetiam  redanguli 
Po,  zquabic|omnia  quadrata  refidua  circa  diame- 
trum,vc  hn  non  deficientia . 

Si  ergo  accipiatur  redangulum  xr  tabebtmu* 
totam  feriem  redangulorum  minorum  m red  an- 
gulo «P,&  in  refiduo  p z dimidium  omnium  eont- 
plemeatorum;  fi  ergo  infupcraffumimus  tertiam 
partem  ro  redanguli  confequemur  omnia  redan- 
gula  deficientia  hN,  LCi8tVE,«re*t,  Ic.' que  tota 
(crics  redangulorum  deficientium  fine  meta , fed 
ad  fui  vitimam  diminutionem  non  peruenientium 
erit  aqualis  in  fua  planitie  rcdangulo  fub  redan- 
guli primi  latere  ZR,vcl  fub  latere  omniu  re- 
danguloru non  deficientiu  xz,  & tertia  parte  re- 
t danguli  differenti»  or  crurum  za,&02, &difft> 
rcntic  mz  laterum  xm.,  8c  mz  . Si  vero  confideret 
ea,  vt  deficientia  quidem ; fed  non  quoad  omnem 
poffibilera  extenuationem  fingulbrum.tunc  omnia 
reaagula  deficientia  exclufo  maximo  erunt  f.qua- 
Ua  redangulo  x».,&  minus,  quam  tertia  parti  re- 
danguli Po;  fiverb  Includas  maximum  , erunt 
aqualia  redangulo  xr,  fr  magis,  quam  tertia  padi 
redangfth  po  .*  Ratio  eft,  quia  exclufo  ab  redan- 
gulu  pb  f quat  omnia  minima  no  deficientias  at  pz, 
omnia  complementa  pro  medietate  fui  deficientia; 
•c*tera  verb  quadrata  deficientia  quoad  vtrumque 
. latus  exclufo  hN  funt  minus, quam  tertia  pars  om- 
nium qtTadratorure  ciufdcm  numeri  non  deficien-' 
tium,  quam  multitndinem  aquat  redangulum  Po, 
fi  T«ro  addas  maximum  xn  lam  deficientia  comple- 
menta in  complemento  a11  funt  maiora  redangu- 
lo xat,&  quadrato  hN,  quod  additura  redanguli* 
Lc,Ve,8c  eat,  faciet  magis, quam  redanguli  po. 


TRAC-  • 


TRACTATVS  XXIX- 

T.  * < i / ' ' i \ - o . . . ' 1 

De  Geodafta  Reftilineomm  'Planorum  . 

Eoda?fia  eft  pars  Geometriae  admodum  mfignis  > & in 
vfibus  humanis  necc/Taria,  quam  apud  Clauium  hb.  6. 
Pediafimus  definit,  e fle.  Partitionem  arej  inter  diuerfas 

perfonasjVcruminfuo  Lcxico  Hycronimus  Vitali  eru- 

ditifsimus  delcribit  Geodffiam  elle  corporum  quoqj 
dimenfionem  per  fenfibiles  menfuras  . Sed  quidquid  fit  de  figni- 
ficatione  nominis:  nos  eam  vlurpamus  pro  ea  parte  Geometria?, 
qua?  fuperficies  rcftilineas  confiderat,  fiue  eas  transformando, fiue 
partiendo,  fiue  menlurando;  fiquidem,fi  altera  harum  confidc- 
rationum  alteri  defit,  tnancha  euadit, & imperfefta  . 


EXPENSIO  I. 

."=  • i’'*-.'  ?• 

Ve  figurarum  planarum  rtflilinearum  trans- 
formatione tn  aquales  fuperficies . 

SVperficIe$reftiline«  planae  facilem  Inuicem 
fubeune  transformationem,  8e  non  multo  la- 
bore, licet,  vel  angulis,  vel  lateribus,  tum  quanti- 
tate, tum  numero  diferepantes,  feruata  femper  «• 
quali  capaci  tace  In  alias  fccedunt. 

PROBL.  I.  PROPOS.  I. 

Aream  cuiufhbet  trianguli  in  parallelogram - r 
mi  aream  transformare . 

HOc  efficitur  ducendo  perpendicularem  ad 
'bafim.  Nam  fi  ex  dimidiata  bafi  cb  ,qux 
eft  ab,&  tota  perpendicnlari  ad  fiat  redangdlum, 
v*  efi  af,  hoc  erit  triangulo  coi*  arquales  . 

Probatur  ex  41  prop.  Hiem.  Nam  ibi  hoc  do- 
cetur. Vnde  non  debemus  repetere . 

Id  etiam  operi  mandatur  diuidendo  perpendi- 
cularem bifariam  ,&  con- 
ftltuendo  redangulum  bh, 

1 Jc  ex  dimidiata  perpendicula- 

i/\  ; ri,  8r  tota  bafi,  hoc  enim 

„ X»m\  : erit  «quale  triangulo  cdb. 

Probacur.  Nam  dci 
j / • \:  triangulum  ex  41  primi  cft 

;/  j V «quale  parallelogrammo  ib 

C A <5  B fuper  dimidiatam  bafim  c» 

ad  eandem  altitudinem  ef- 
fc&o:  Sic  cft  triangulum  C°D  squale  parallclo- 
grammo  gm  ; Ergo  totum  triangulum  CDB  toti 
parallelogrammo  h B erit  «quale , 


COROLLA  R’ IV  M.  V . 

Hinc  eft  aream  fimi  liter  parallclogrammi 
pofle  in  triangulum  transfundi,  fi  fuper 
duplam  bafim  ad  eandem  altitudinem  triangulum 
fiat . 

PROBL.  U.  PROPOS.  II. 

Aream  cuiujhbet  trianguli,  vel  parallelo* 
gtammi  in  Urcdm  alterius  trianguli,  fn 
• parallclogrammi  transformare  , qua 
habeant  angulum  datum , es*  latus  da- 
tum . . . • 1 • 

Ide  propof.  43.  lib.l.  Elcment. 

PROBL.  III.  PROPOS.  III. 

Dato  ejuadrilatero  aquale  parallelogram - 
mum  confiituerc  tn  dato  angulo  rcHtlmco.. 

Ac  operatio  facilior  eft.quam  ex  Eucl.prcq*. 
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5o4  TRACTA 

4?-  I.i.  Dctur*A*co  quidrilaterum  Se  ducatur  dia- 
gonalis ac;  detruoceturque  bifariam  m n,fc duca- 
tur Mi  faciens  cum  ipfa diagonali  apud  H angulum 
aqualem  angulo  it . & per  verticem  c ducatur  pa- 
r Jleli  os  ipfi  iM,ficut,8r  diagonali  i vertice  p,&B 
paralleli  in  , &r  MO;  eritque  parallelogramraum 
im'No  aquale  quadrilatero  abcd  . 

Probatur,  Nam  parallelogramraum  HOeftx- 
quale  triangulo  Acnex  di(2is  inpropof.l.  fi  c Be  pa- 
rjllelogrammum  hn  eft  aquale  triangulo  aic  ex 
eadem  propof.quod  fint  inter  cafdem  paraHelas.fic 
ideo  ad  eandem  altitudinem,  & fuper  dimidiatam 
bafi  m ac  . Ergo  Se  totum  quadrilacerum  AflCD  to- 
ti parallelogrammo  imho erit  aquate . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  IV. 

.,*>  ■ ■ 

Dato  parallelogrammo  fupra  datam  reBam 
aquale  parallegrammum  confiimere  in 
dato  angulo  rtchltneo. 

•Q  It  datum  parallelogrammum  re&lgulu.quod 
O cotincatur  re&is  a b,&  bc,  dataque  re&a  bd. 
Latera  itaque  parallelogrammi  dati  in  vnam  re- 
dam redigantur , qua  fit  ac,  Be  a pundo  i traha- 
tur reda  data  db,  faciens  cum  ab,  quemcumque 
angulum:  Triumque pundorum  adc  reperiacuc 
centrumexprop.il.  lib.j.  £lem.  Be  fiat  circulus 
per  ea  tranfiens  adc:  deinde  prolungetur  db  in 
♦,  nam  dico  Dp,  Be  b’f  aquale  rcdangulum  confti* 
tiiere  ipfi  ex  ba,8c  bc  conftituto. 

Probatur  ex  propofj;.  lib.j.  Eucl.  Nam  fi  in 
circulo  duz  reda  fe  mutuo 
fecuerint»  vt  df.&t  ac  redan- 
gulum  comprehenfum  fub 
tegmentis  vuius  ab  , Be  bc  x- 
quale  eft  redangulo  compre- 
henfo  fub  Tegmentis  alterius 
qualia  funt  db,  Bc  bf  . 

Si  vero  ex  propoCj.  huic 
redangQlo  confticuamas  *- 
quale  parallelogrammum  in^angulo  dato  habebi- 
mus id,  quod  propof.  defiderat . 

Idem  quoque  alfequemur  fi  tribus  datis  -redis 

.ex  r4.iib.6-  inueniacur  quarta  proportionalis,  ita 
vx  DB  data  fit  prima.  Nam  ex  prop.  IS.  erit  re- 
dangulum  fub  prima  db,  8:  fub  quarta  inaeta  z- 
qualc  redangulo  fub  duabus  raedijs  comprchcn* 
lo. 


PROBL.  V.  PROPOS.  V. 

Aream  cuiuflibet  figura  regularis  in  aqua- 
le parallelogrammum  redigere,  feu etiam 
triangulum. 

Flat  parallelogrammum  ab  quod  habeat  ac  a 
quale  ambitui  dimidio  dati  hexagoni  V.  g.  cu- 
ius centrum  1 ; aliud  vero  latus  aquale  perpendi» 
euhri  ic  In  aliquod  latus  figura  regularis  caden- 
te a centro  i.  Nam  dico  hoc  parallelogrammaa 
rcdangulum  aquale  efle  area  hexagoni  « 4 
Probatur  . Nam  comprehendet  tot  triaognla 
zqualia.quot  habet  figura  regularis:  Latus  enim 
ac  redanguli  , cum  fit  dimidium  ambitus  Pt>FE 
fubftcrnct  bafes  tres,  vt  mc  > vade  dimidia  Lc  erit 


T V S XX  IX. 

aqualis  ve  dimidif  fd  aqualis  bafibuS  tribus  BD,8r 
cat.  linea  vero  lh  perpendicularis  eft  aquali* 
perpendiculari  1 c ; Quare  ex  I.  h.  triangulum 
fcHCeft  aquale  triangulo  igp  : Horam  veri  trian- 
gulorum duodecim  habet  parallelogranunum.fie 
duodecim  hexagonu.Vnde  cu  confient  aqualibus 
numero, areaq;  triangulis  erunt  aqualia. 


Si  vero  libeat  habere  triangulum  aquale  fignrf 
date  dupletur  bafis  AC, & fiat  aqualis  toti  ambitui, 
Be  fuper  eam  fiat  quodeumque  triangulum  conten- 
tum parallelis  ac,  & ix . Nam  cum  hoc  ex  I. pro- 
pof. fit  aquale  redangulo  ab  , erjc  etiam  aquale 
hexagono  1. 

PRORL.  VI.  PROPOS.  VI. 

Datum  triangulum,  vel  parallelogrammum 
in  aliud  aquale , fed  vel  maioris , vel 
minoris  altitudinis  transformare  . Sicut 
> (7-  i 1 aliud  maioris,  vel  minoris  bafis . 

Sit  triangulum  abc,  & Illud  oporteat  reducere 
ad  minorem  altitudinem  ad,  ducator  de  pa- 
rallela ab  ,8e  ducatur  ib  ad  angulum  B.cui  paral- 
lela i vertice  c agatur  cf,  Be  deinde  ducatur  fi  | 
Dico  triangulum  aee  altitudinis  dacj  efle  equ.de 
triangulo  acb  . 

* Prob.  aucem . Quia  ecb  triangulum  ablafdm 
eft  aequale  triangulo 

L 
D 


FIB  , quod  additur 
ipfi  aeb,  vtpotc  fuper 
eandem  bafim  BE  . Se 
inter  eafdem  paralle- 
las eb  , 8ece  . Vnde 
remanet  adhuc  aquile 
cum  aquale  fit  .quod 
additor  ei, quod  aufer- 
tur. 

Eodem  modo  poterit  augeri  In  altitudinem. 
Nam.fi  ponamus  efle  nobis  exhibitum  triangulum 
AF.tt  quod  oporteat  in  altitudinem  aL  fubleuare 
producatur  ab,  Be  ducatur  parallela  bafi  lc,  Be  i 
pun&o  c,vbi  fectt  latuS  ac  ducatur  ad  F refta  er, 
cui  i vertice  dati  trianguli/  ducatur  parallela  eb,  - 
8e  vbi  bafim  fccat  in  b , ducatur,  bc  . Nam  dico 
hoc  triangulum  ac  a in  altitudinem  ALfublcoatnm 
efle  aquale  triangulo  exhibito  aef  . ' ‘ 

Probatur  , rt  antecedens  praxis.  Neic  aliter 
maiori  bafi  accommodabitur  fic enim  triangulum 
acb,cu!  fit  prolungada  bafis  viqt  ad  r,  coiungarur 
r C tBc  i pfl&o  c ducatur  lioea  Cf,Be  ei  parallela  eb, 
a pun&o  tf  deinde  ducatur  it  • Nam  triangulum 
aef  fuper  maiorem  bafim  af  eft  aquale  triangulo 
acb,  vt  fupra  oftenfuftieft.  Et  eadem  operatio  erit 
de  diminutione  bafii . Eadem  quoqj  operatio  ctit 

de  parallelogrammo,  vt  patet,  cum  fit  duplum 



PROBL. 


Dig 


t Google 


I 


DE  GEO 

PROBI»  VII.  PROPOS.  VJJ. 

Dato  reflilinea  ad  datum  tiut  latus  triangu- 
lum aquale  conftitture  , feti  paral- 


S It  datum  rcAillntum  abdic*  quod  oporteat 
in  triangulam  transformare  infiftens  fuper 
a Signatum  latos  ab,  e contra  aflignaci  lateris  di  . 
Latus  f>rol ungetur  ed  in  h,&  duda  ea,  ab  angulo 
c,  ducatur  el  parallela  ch.  Deinde  ducatur  ah. 
Quoniam  enim  triangulum  Eca  eft  fuper  eandem 
balim  ab,  8c  Inter  eafdero  parallela*  ch.  & ab  erit 
xquale  triangulo  ahs.&t  Ideo  quinquigulum  erit 
transformatum  ia  quadrangulum  habd  nccefla- 
rium  ad  operationem  faciendam  . 

in  quadrangulO'  ergo  habd  ducatur  diagona- 
lis  hb,8t  prolungato  latere  ah  , ab  angulo  oduct- 
eur  dm  parallela  diagonali  prxdidx  hb.  8e  undem 
ducatur  Mi.Srerit  factum  triangulum  amb  xquale, 
quinquagulo  abcd  fuper  latus  At, quod  vergit  eoo* 
Ua  latus  de  « 


•_  i 

* probatur . Quia  xquat  quadrangulum  habw 
ftquidem  fpatium  hab  eft  , tura  triangulo  , tum 
«juniriUtero  commune  . Triangulum  verb  reli- 
quum hmb  trianguli  amb  eft  cquale  triangulo  hbd 
reliquo  quadranguli  \ cum  fuper  eandem  bafim  hb 
t micant,  &r  m eandem  bali  parallelam  md  termi- 
nent. 

Sed  quadrilaterum  habB  eft  xquale  quinquagu-- 
Joecabd,  vt  didumeft;  Ergo  etiam  triaogulnm 
amb  erit  eidem  xquale,  quod  triangulum  ex  didit 
poterit  conuerti  in  parailelogrammum  habens 
lacus  ab,  vt  pacet . 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  Vili. 

Multtltneum  quodcumtfue  tn  aquale  trian- 
gulum., [eu  parailelogrammum  fuper 
datum  latus  mfiUens  transfundere . 


D /£,  S I A.  jof  * 

aqd  xquale, quod  eft  triaflgulo  POAifr  confequcn*  t 
ter  triangulo  1 1 a , quare  triangulo  iea  erit  equa-  r 
le  quoque  afd  j quapropter  portio  multiUterl 
AEiacft  equalls  triangulo  fad,&  dab  ftntul;  ideft 
toci  f ab  : Idem  erit  efficiendum  de  alia  portione . 


Nam  duda  ad  latuS  AC  parallela  V vt  ab  angulo  V, 
transformabitur  triangulum  avc  in  triangulum 
acm  duda  am.  Deinde  fuper  am  transferetur 
triangulum  ar  V,  & erit  ant,  quod  extendetur  ad 
occupandam  totam  bafim  am,  &r  erit  axm  . Dein- 
de ab  x angulo  duda  xx  parallela  ad  balim* am,  vbl 
fecat  in  x ducatur  ak,  eritque  triangulum  amk  x. 
quale  triangulo  axm;  quod  xquatur  triangulo 
ant,  8r  xquali  , &r  fimili  triangulo  aiv, 
Idem  fiet  de  triangulo  aVl  transferetur  enim 
fuper  balim  a x , faciendo  ab  a triangulum  el 
fimile  , & xquale  . Deinde  extendetur  ad  oc- 
cupandam totam  bafim  ak:  & tandem  in  tri- 
angulum a KZ transformabitur.  Iamque  habebi- 
mus triangulum  faz xquale  multilatero  aebcvt,, 
quod  omnia  triangula  , quibus  componitur  om- 
nibus triapgulis  , in  quibus  mult. laterum  di- 
ftributum  eft  , fintxqualia.  Vnde  iuxta  regulat 
traditas  poterit  conuerti  In  cquale  parallclogram- 
tnum  redangulum . 

< . • # . 

PROBL.  IX.  PRQPOS.  IX. 

Dolo  xeftangulo  aquale  quadratum 
■ conflitutre . 

HOc  docuimus  cum  Euclid.  propof.14.  lib.B. 

cum  redilineum  prius  Io  redangulum . f 
Deinde  redangulum  in  quadratum  xquale  trunf- 
tnutauimus  . 

Poteft  etiam  fieri  taneni&fo  Inter  duo  latera  re- 
datiguli  mediam  proportionalem  ex  prop.ij.Iib.5. 
Nam  quadratum  huius  medix  eli  xquale  redaa- 
gulo  ab  extremis  contento  ex  propof.17.  Itb.tf. 

PROBL  X.  PROPOS.  X. 


It  tnultilaterum^jodcumque  AEiBCW.datuq; 

O latus  bc.  fuper  quo  J prolugatum  triangalu, 8f 
parallelogramu  dato  reddineo  xquale  coftituere 
oporteat. E regione  dedo  angulo  a ducatur  ab,& 
ac*&  lateri  ai  ducatur  parallela  i d ab  angulo  1 : 
Deinde  coniungatnr  da  . Nam  triangulum  adb 
fupereaadc bafim  ab,  8c  in  eatidc  parallela  id  ter- 
minans erit  xquale  triangulo  ai  l . Transferatur 
triangulum  iea  fuper  redam  ad  , 9e  fit  omnino  ei 
fleqaafe,  8e  fimile  triangulum  aop  . Deinde  maio- 
ris bafisDA  fiatiuxtapropof.dh.  conferuando  x- 
qualitatcm,  4 ific  AQP»&  * Vertice  <^duda  ad  ad 
parallela  qf. ducatur.  AF  . Nam  obparallelifinum, 
8c  caadcm  bj$fu  wjUngulum  af»  «it  triangulo 


puobus  quadratis  inuicem  in  Aqualibus  fimul 
fumptisinuenire  duo  alia  quadrata  ftmul 
fumpia  Aqualia  3 quA  etiam  inuicem 
Aqueniur . 

C'  Qnftituatur  redangulum  cx  duobus  lat|rl- 
j hus  quadratorum  inuicem  inxqualium  , ua 
vt  duo  latera  maioris  alterum,  alterum  mioocis 
angulum  redum  claudant , vt  ABr&  AC  . Dein- 
de nedantur  extrema  punda  bafis  sc : fuper  vero 
bafim  ic  coftituatur  agulus  redus  duobus  cruri- 
bus xquahbus  daufus  , quod  fiet  diuidedo  bc  bi- 
Sff  fariam 
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fartam.  te  fa&6  ibi  centradueendo  forni  circulum 
BADCvfe  dmidendo  bifaria  in  D.trahendoq;  latera» 
& crura  Bt>,  Se  oc  . Nam  cum  pcripbcrias  «qua- 
lei  bd,8c  Dcfubtendant  erunt  «qualia.-angulus  re» 
ro.rtpote in  femicirculoerit  re&us  exailib  J. 
Dico  itaque  quod  quadrata  lacerum  bd  , & tc 
funt  aequalia  duobus  quadre» 
, cis  ez  lateribus  ia,  &■  ac, 
nam  funt  aqualia  quadrato 
balisacex  propof.i.  lib.il* 
ergo,  Bc  Inter  fe  erunt  «qua- 
lia . 

Po(Tuik autem  etiam  inue- 
«iri  inxqualia,  rt  per  fe  patet,  quod,  fit  de  re&an- 
gulis  fimilibus  valet  cz  } % . lib,  6. 

PROBL.  XI.  PROPOS.  Xr. 

Hctlangulo  dato  alia  reBangula  reptrire  ei 
aqualia  fub  diuerfa  laterum 
• quantitate^. 

Sit  re&angulumcomprehenfutn  duobus  re&ls 
ac,  & bc,  velitque  aliquis  aliud  rc&angulum 
paulo  breuioris  lateris  efficere  luzta  menfura  da. 
ta;h*c  fuper  latus  ac  raefuretur,8t  fit  cL,&r  diuifo 
bifariam  fegmento  ab  in  V centro  v ducatur  cir- 
culus. Deinde  centro  C incerua  lo  ct  ducatur 


portio  circuli  Lt,  tc  vbi  fecat  in  l ducatur  rev 
Nam  oc  erit  aliud  latus,  quod  claudet  redangu* 
lum  lo  rcdangulo  cb «quale . Probatpr  ez  Cor. 
i.  propof.36.l1b.}  elem.  hxc  duo  rcdangula  ah, 
ex  AC,BC>&  LO  ex  iC,Co  efle  «qualia,  licut.fi?  tan- 
gens circulum  erit  quadratum  prydidis  redangu» 
lis  «quale,  (i  ez  pundo  c illum  contingat . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XII. 

Trapezia  ititer  eafdtm  parallelas  condituta 
inter  fe  funt  aqualia  , dummodo  fit 
aqualis  altera  alteri  correjpondenti  eo- 
rum bafis  . 

Sit  trapezium oacb,  8?  trapezium  ofcd quorum 
bafes  ae,  v&  «quales  fmt , & 01  eadem , vel 
«qualis.  Dico  b«c trapezia elfezqualii. 

Probatur.  Nam  ex 
Cor.prop.  40.I tb.l. 
triangula  habentia 
eandem  bafirn  , Se 
hiter  eafdcm  paral- 
lelas inter  fe  funt 
«qualia:  quare  tri- 
angula ofc,  Scoct 
erunt  equalia.  Por- 
ro triangula  aeo,  8?  fcA  ob  bafes  «quales  ae,  Se 
vd  erunt  «qualia.  Ergo  trapezia  quoque  xqaali- 
bus  triangulis  coartantia  erunt  «qualia. 


THEOR.  II.  PROPOS.  XIII. 

4 Triangula  inter  parallelas  confli  tuta^  c> 
bafi  eadem , fi  fecentur  parallelis  lineis 
fegmenta  funt  aqualia . 

*"p  Riangulu  daf^St  do»  fiat  later  paralie!. s ao> 
I &df  conftituta  fuper  eandem  bafim  df,  & 
fecentur  parallela  aliqua,rc  hn  . Dico  illa  fomen- 
ta effe  aqualia  • * 

Probatur . T r i ansula  daf  , & D»o  funt  «qualia 
ez  propof.40.1ib.t.  Element.  Proptereaque  ablata 
communi  parte  dif  triangula  D l a,  Se  fio  remane- 
bunt f qualia.  Quare  erit  Oi  ad  lD»  vt  AI  ad  1F 
ez  prop.11 . lib.6.  Ideoque  erit  quoque  componenda 
lo  ad  od,  vc  a ( ad  av  fed  ve  ai  ad  4«;  ita  fe  re- 
gere q^  ad  d?,  fi?  vt  ot  ad  od  , fic  ia  ad  df  . Qua- 
re q»  ad  df,  & ix. ad  df  eandem  dicent  propor- 
tionem ot  ad  od,  vel  ai  ad  af  . Et  ideo,  curti  ei- 
dem df  eandem  dicant  proportionem  duz  q.1,  te 
ia  erunt  ez  propof.9. 1.y.  «quales  • 


-21  ¥ D 


In  triangulo  autem  aio,  vt  lo  ad  61,  fic  ak  ad 
zl.  Eft  autem  LO  ad  or,  fic  LN  ad  ib.,  Se  vt  Akad 
ai,  fic  hz  ad  qj  . Quare  erit  eadem  proportio  ln 
ad  iR.quam  h*  ad  qj  : fed  qj,  &r  1 r oftenfx  funt 
«quales;  Ergo  etiam  hk,&lNcx  n.I.y.  Vodc pa- 
tet, quod  fmt  fuper  equalcs  bafes  triangula  HAz,  Se 
LOH.fcilicet  hk,8?  ln  : vnde  erunt  equalia,  fic  tri- 
angula qai,&  roi  cu  fint  fuper  «quales  bafes  iq, 
lR.fi?  inter  parallelas  erunt  fqualia.  Vnde  etiam  re- 
fidua trapezia  iHXQ.Sr,ft.NQ^erunt «qualia.  Ctim 
ab  «qualibus  triangulis  fint  «qualium  triangulo- 
nrm  refidua  . \ 

r 

COROLL ARIVM  . 

T T Inc  obiter  patet  triangula  «qualis  altitudi- 
11  nis,  atque  trapezia  : ne  dum  confequi  ba;e» 

Suales , fed  & omnes  bafibus  du^as  parallela*- 
e inulcemasquales  : dummodo  ad  eandem  alti- 
tudinem fintdcdu&x,  quod  edam  verificatur  ne 
dum  in  triangulis  eandem  bafem  habentibus,  fed, 
tc  f qualem,  vrpet  fe  patet . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XIV. 

Trapezia  inter  lineas  proportionales  conflitH- 
ea^sr  ctufdcm  altitudinis  fe  habent  inui- 
cem,  vt  bafes. 

Sint  in  pteccd.  fig.  duo  triangula  vquuliialri- 
tUdinilDAF,*DO*,hpcOI.  lib  5.  fe  hube. 
bunt  .d  tnuicem,  .t  bafes  c»,  ad  dz  . RurfSs  tri- 
ungula  QAi.Sr  lox  fe  habent  ad  inuieem,  vt  baf„ 
<«  adtx  : nimirum  d.  adD,  : Quudcre  tum  Iit 
totum  DA.  ad  totam  Poz,  vt  iblatum  <y  I ab  abla. 

tum 
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DE  geodesia: 

tum  tox, etiam  reliquum  trapezium  oqjE  erit  ad 
r:liquuro  trapezium  nixz.vt  totum  dap ad  totum 
ooz  » fcilicct , vt  balis  Df  ad  balim  DZ,  vel  yt  01 
ad  IX. 
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PROBL.  ir.  PROP.  XVI. 


EXPENSIO  II. 

Pe  Cdfu  tycrptndicuhris , &•  typus  quinti, 
tale- 

DOcuimus  mediantibus  tabulis  quodlibet  e* 
triangulis  in  duo  triangula  redangula  re- 
ducere in  tx.vj.  TrigonomecricOinunc  fine  tabu- 
lis Idem  docere  oportet , 8t  primo,  in  quod  pun- 
flum  fubicdum  bafeo*  cadat  perpendicularis,  Sc 
deinde  quantitatem  ipfius  perpendicularis  , cum’ 
Id  fit  neccflariaoi  ad  areas  planas  mtnfutandasper 
numeros , & mazunc  triangulorum  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XV. 

Cxfum  perpendicularis  ex  notis  lateribus 
cum  cadit  intra  triangulum  inuemre, 

Sit  triangulum  acb  , In  quo  angulus  c fit  maioc 
vtrolibct  apud  a aut  apud  s , habeamufque 
crura  nota  ab?  planorum  ag  quinque  8f«B  palmo- 
mm  6.  Multiplicando  lingula  latera  in  fc  fimt  eo- 
rum quadrata,  vt  docuimus  def.  i Tti&j.  lib.8. 
£uct.  nimirum  lateris  ab  49.  croris  ao  lf.  Sc 
cruris  g»  Adde  deinde  duo  quadrati  fimul 
V g.ay.8r 49.  fiet  74  lubduc quadratum  refiiuum 
36.  erunt  poft  fubtra&ionem  38.p*rtirc  bifariam» 
Sc  erunt  19,  quem  numerum  partieris  per  nume- 
rum bafis  7.  & dabunt  x.8r  ~ nimirum  djftantiam 
ad  ab  a,  fc  pun&um  d,  in  quod  a vertice  6 Ci* 
die  perpendicularis . 

Probatur  na'"  'x  prop.Ij.  lib.'*.  quadratum  BG 
minus  eft  quadratis  reditum  ac,  & ab  re&angulo 
bis  eoirtprehenfo  fub  *a,  Sc  a d , quod  cum  ita  fit 
funt  vnita, fimul  quadrata  cruris  ao  xf.ftr  bafis  ab 
49.  partium,  & lumina  fuit  74.  8e  fubdu&un* 
eft  quadratum  rc&J 
cs}$.  ficrcfiduum 
fuit  38.  nimirum 
duo  reftangula  lin- 
gula contenta  fub 
ab,  8r  a d , vt  ergo 
remaneat  vnu  tan- 
tum rectangulum 
refiduum  ?8.  diui- 
fum  eft  bifiriam>8f 
remanfit  19  Sr  un- 
dem, vt  habeatur  crus  a d diuifum  cft  19.  pet  latus 
a»  7.  partium,  vnde  reliquum  latus  remanfic,  Se 
frgmcntum,  in  qnoi  c»di£  pcrpcadiculirij  pif 

tium  1 & y • , . 

At  fi  placeat  reperirc  cafum  to.  StouI  ?a  49, 
& a c quadrata  vnico»  vt  fiat  fummi  85*  fubdu- 
6to  altero  quadrato  25 , refiduum  erit  60.  pro  duo- 
bus redangulis  fub  ab,  & »d  contentis  , diuifo- 
que  eo  numero  bifariam  erit  $0.  voum  rc&aa- 
gulum » quod  diulfumper  crus  ab  7.  pardum  quo- 
tiens erit  crus  »•  4-  pattiu®*  * t • 

V 


Cafum  perpendicularis  ex  notis  cruribus  cum 
Cadit  extra  triangulum  repertre  . 

Q I ergo  fciamus  perpendiculerem  extra  triangu- 
O Ium  cadere,eo  quodin  triangulo  v$c  angulus 
ad  s (it  obtufus,&  V acutus,  tunc  vtepiur  propof. 
la.hb  a tlcm.  in  qua dctnonftratur  cruris  vc  qua- 
dratum maius  efic  quadratis  redarum  vs,  8r  scre- 
dangulo  bis  compre- 
henfo  fub  Vs , Sc  sc  » 
ideo  quadratum  2f. 
crucis  SC,  Sc  1 6.  qua- 
dratu cruris  vs  in  vni 
fomitum  redigantur , 
fubducaturque  i qua* 
Grato  cruris  VC64.  & 
_ erunt  refiduus  nume»  ’ 
V rus  a|.duoridangu- 
Ia  Contenta  fub  vs,  & 
so  bifarleotur , vt  fint  vnicum  tantum  re&a  >gu- 
lum  erit  11  -f , quod  diuifum  per  latus  vs  4.  dabit 
a.8r  yt  pro  latere  sd. 

At  Ii  nefeiamus : an  cadat  intra , vel  extra , fed 
foltiro  noucrimus  Vc  crus  roaximum,8f  latus  $V,& 
BCi  ideoque  quia  quadratum  cruris  sc  , tninus  cft 
quadratis  redarum  vs,  & Vc  rcdaogulobu  com- 
prehenfo  fub  vs,8c  fegroentum  ab  v vlquc  ad  illud 
pundum , in  quod  cadit  perpendicularis  cx  13  1.*» 
£ucl.  nondum  notum,  ideo  quadratum  *c  »5.  fub- 
ducoa  fuihma  quadratorum  reliquorum  vs,  8r  vc 
quadratorum  8c.&  refiduum- erit  sy  .duo  nimirum 
redangula;  diuidatur, itaque  numerus  55.  per  me- 
dium , vt  vnicum  redangulum  »7.  7 , quod  diu* 
datur  per  latus  vs  4 fc  prodibit  alterum  latus  00- 
tyga  VP  partium  tf. -j-.  < 

PROBL.  III.  PROPOS.  XVII. 

Ex  notis  cruribus  duobus  rechngul I 

alltrum  crus  snuentre . 

u ■ -L-.  rT 

/''%  Voniam,  per  dedudionem  perpendiculari» 
v * diuilimas  triangulum  quodlibct  in  duo  rc- 
langula,  quorum  habemus  nora  duo  crura , vc  in 
fig* aiueced.  vp,«c  vc.  & poflumus  cognafce^c 
tertium  crus, nempe  perpendicula  reni  CD  , 

Quu  quadratum  bafis  fubtcnfa;  angulo  udo 
cx  i>.  itb.a.  xquale  rlt 
quadratis  laterum» mula 
tiplicabimus  paimos  ba- 
fis V.  g.  W.  palm.  Se 
fient  100.  deinde  latent 
noti  S.palmoruntArfia 
ff  quibus  deducis  i 
quadrato  bafi  > too.c  ru  nt 
/«fidus  -qifadttt*  i 
quibus  extra^a  radix 
quadrata  dabit  6.  pro  al- 
tero latere.  * 

Sic  Ii  iam  innotuerint  ambo  latera  angulum  re» 
dum  claudentia  aliqi*omodo,8r  nefeiamus  balimj 
eadem  ratione  potetimt»  inuenire  , nam  quia 
quadratum  bafis  angulo  refto  fubtenfar  arquak  cft 
quadratis  duobus  laterum.fi  tf.mulcipliccturiti  fe, 
Sff  » & fiat 
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& fiat  quadratu  |0.8r  8.&  fiat  quadratum  64.  iun- 
d*  fimul  dabunt  quadratum  100.  palmorum  a quo 
edu&a  radix  quadrata  dabit  10.  pro  longitudine 
bafis  angulo  redo  fubtenfie,  vt  rides  . 

SI  vero  latera  obtineant  numeros  fradoi,  vt  ia 
prre.  latus  VDcft  tf.  4 omnes  tu  huius,  tum  alte- 
rius lateris  pirtes  in  eafdc  minutias  proljci  debet» 
& fic  latus  vc  erit  par.tf4.Sr  quadratu  409*.  ( nam 
quilibet  palmus  diuifus  fupponirur  in  8.  partes 
cumque  fint  palmi  8.dant  6 4.  partes,)  Be  latus  vd 
erit  partium  odauarum  48.  8e  addita  minutia  -j- 
crit  17.  Be  quadratum  401  j.  quo  a priori  dedudo 
prodibit  quadratum  perpendicularis  co  partiam 
J07I.  a quoeduda  radix  quadrata  dabit  partes  32. 
4»  & paulo  amplius  pro  perpendiculari  dc  . Per- 
pendicularis vero  d c alterius  trianguli  eodem 
computo  fado  erit  par.  f&y, 

expensio  iii. 

Ve  areis  triangulorum , omniumtjue  altarum 
figuratum  rtchl imarum  menptrandis. . 

Linea  reda  raenfuratur,  cdm  tot  redas  linea* 
continet  fquales  . Et  non  alia  ratione  faper^ 
Ecirs  menfuratur,  cum  continet  tot  minores  fu- 
perficics  inuicem  aequales  j fcd  quia  non  omnes 
fiipcrficies  fpatium  implent,  8r  fuperficietn  omni- 
no occupant»  vt  circuli,ideo  adhibenda  fuit  men- 
fura,  quj  fuperficiem  menfurandam  multiplicata 
omnmb  pollet  occupare,  8r  eam  totam  operire, ne 
qu:d  extra  menfuram  remaneret . Hrc  autem  fuit 
redangulum  , quod  multiplicatum  poteft  omnes 
«guras  redangulas»  redilineas  omnino  tegere, & 
occupare  . Qui  de  re  alias  figuras,  vt  menfura- 
tioni/ubijcerenrur  oportuit  ad  rcdangulis  redu- 
cere,quod  hic  agimus  reducendo  triangula  ad  re- 
d an  gulas  fuperficies » vt  ecrtf  menfurationi  nu- 
meris exprimibili  fubiaceant . 

In confelSs  eft  autem  re&angull,  cuius  fint 
nota  latera , etiam  are£ 
ftatim  prodire,  ex  mul- 
tiplicatione laterum 
inuicem  j fic  fi  fit  no- 
tum latus  hl  effe  7. pal- 
morum,8r  hc8.  palmo- 
rum ex  multiplicatione 
mutua  fit  areajtf.  pal- 
morum quadratorum» 
vt  diximus  l.t.p.g.Cor* 
& fic  fi  area  fit  nota  re- 
danguli 5 6.  palmorum, 
ie  latu»  alterum  7 ftatim  Jnnotefcet  per  diuifione 
•Iterum  latus,&  fic, fi  J6.diuidatur  per  7.fiunt  8. 
palmi  pro  Idtere  ne  . In  quadratis  vero  idem  afle- 
quemor  perextradiontm  radicis  quadratf;  fic, fi  i 
numero  *f.  educatur  radix  quadrata  prodibit  la- 
tn«  palmorum  7.  quod  Be  verificatur  ae  partibus, 
vt  fi  afl  amantor  partes  ci  3.  8rc»  4.  laterum  ch 
& HLjfict  arca  CT  11.  palmorum  quadratorum . 


PROBL.  I.  PROPOS.  XV 111. 

Aream  cuiufhbet  trianguli  itmtnhe , cum 
perpendicularis  intra  triangulum  cadit  • 

SVpponimut  hic  omnia  latera  trianguli  nota, 
vel  quod  mefurari  potuerint, vel  quod  ex  do- 
drina  finuum,fecantium » atque  tangentium  po- 
tuerint imieniri , Ideoque  ex  Hxpenf.  prarced.  no- 
tam quoque  perpendicuJarem.fir  pundum.in  quod 
cadit,  Be  confequenter  redadum  triangulum,  vel 
ad  voum.vel  ad  duo  triangula  redangula,«r  ideo 
quoq^  noti  eflealtitudine,eoru  quam  perpendicu- 
laris dimetitur,  d quia  ex  propof.40  lib.».  paral- 
lelogrammum  eiufdem  bafis,  &?  efufdcm  altitudi- 
nis cft  duplum  trianguli,  ideo  ex  crure  ad  2 . & 4» 


?el  Tp.  partium,  Be  perpendiculari  dc  4.  Be  -f»  *el 
29.  qux  crura  angulum  redum  ambiunt,  fiat  re- 
dangulum aod«  571.  multiplicatione  mutua  qua. 
«iratorum  paruorum:  nam  medietas  huius  redan- 
guli »77  4 erit  arca  agd,  idem  fiat  de  alio  redan- 
gulocDB;  nam  multiplicato  latere  ds  pare. 30. 
cum  latere  dc  part.S9.prodib>c  redangulum  870. 
cuius  medietas  erit  435,  arca  trianguli  dc»  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XIX. 

Aream  triangulorum , cum  perpendicularis 
extra  triangulum  cadit  insuture . 

EX  noto  latere  ad  part.tf.  8e  -J- , id*ft  minutia- 
rum 57.de  perpendiculari  cd  j*—  fi.it  redao- 
gulam  vc  mutua  numerorum  multiphcation? 
quadratis  paruis  conftans  t787y-,quorum  medie- 
tas ctit  triangulum  veo  89;  4 . Rmfiu  cx  fig- 


mento s®  part.»|.  Be  perpendiculari  Dc  parc.jx? 
4,  fiat  redangulum  di  par*747.  -L,  & medi«aS 
$7i-  Tcrlc  triangulum  Bco.quod  auferendam 
eft  a triangulo  vc»  part  893  4,  Be  rcflduuin  erit 
arta  trianguli  ive  part.  520. 

PROBL  IU.  PROPOS.  XX. 

Aream  cuiukumyte  for*  regularis  in\ 
uemre. 

Sit  oftogoaum c»B«,euiii» Ittn, »F  iam  notam 
fit « IJI,  qa*  dc  luwu  drcalo  lofcriptis  du|- 
mus. 
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mus»  veles  tabulis  Anuum  76?.  radio  if  1000. 
partium  przfuppofito.  Itaque  poterit  diuidi,  fle 
refolui  tota  figura  in  8 triangula  ifofcela,  8e  hzc 
ha  16.  triangula  rcftangula  dudi  perpendiculari 
rt  ad  mediu  FV  lateris  f»  odogoni  ,cumq;  habeas 
notam  cafum  perpendicularis, nempe  ad  medieta- 
tem lateris  bf  partrJS»  . Se  crus  1»  1000.  ip- 
ueniesex  prop.  17.  per- 
pedicularem  Vr  partium 
9x4.  hineque  efficies  re- 
dangulum  J4?0.euius 
medietas  erit  176719. 
triangulum  IVF , 8e  quia 
16.  triangula  totam  figu- 
ram complent,  ideo  fi 
multiplices  przdi&ura 
numerum  per  16.  totam 
aream  odogoni  obtine- 
bis part.  f§a744®*  Idemqne  efficies  in  omnibus 
alijs  figuris  regularibus,  omnes  enim  in  triango- 
Ia  zqnicrura.fc  deinde  in  re&angula  diftribui  po- 
terunt,ex  quorum  notis  areis  tota  arca  figurat  ia 
palam  erit. 


PROBL.  IV.  PROPOS.  XXI. 


D AL  S I AI  fo? 

EXPENSIO  IV. 


De  augmento , O*  partitione  trianguli . 

DVpliei  modo  qua* libet  fig.  diuidi  poteft.vel 
ex  pudo  in  ciu»  latere, vel  in  medio  dato  ia 
triangula, vel  per  parallelas  vni  lateri  dato, in  tra- 
pexia,vel  In  quid  fimile,  licet  enim  poffic  diuidi 
etiam  c*  putido , extra  dato , i fle  tamen  modus 
diuidendi  conuenit  triangulo  , conuenit  etiam 
parallelogrammo,  fed  vniucrfalis  non  eft . Figu- 
ra autem  dtuidendz,  vel  augende, vel  funt  mulei- 
latere,  vel  fune  triangula, vel  funt  parallclogram- 
ma,  fed  vc a facilioribus  exordiamus,  incipiemus 
i triangulis . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXIII. 

Triangulum  data  altitudinis  ex  multis  trian* 
gulis  dmerfa  altitudinis  coagmentatum 
conflrucrc  • 


Aream  figura  reflilinea  irregularis  non 
triangularis  inuenire  • 


REfolues  totam  figuram  In  tot  triangula, 
eaque  in  redangula  transformabis,  re&an- 
gulorumque  fingulorum  exquires  aream,  quas  de- 
inde areaS  in  vnam  fummam  colliges  , ttc  illa  erit 
area  figurat  irregularis  • 

V.  g-  fit  data  figura  reftillnea  irregularis  ascf 
dbi.  Dudis  lineis  si, 
&lf,  8f  id, deinde  as 
erit  redada  figura  ia 
Ctot  triangula,  dc  quo- 
rum lateribus  przfap- 
pono  cognitionem  te 
habere , vel  menfura  , 
vel  ex  tabulis  . De  lin- 
gulis itaque  triangulis 
exprop.iy.  vel  1 5.  h. 
cafum  perpddicularis. 


*tnafchlnee)fpr.iS.ve!  19.  h.  aream 
fic  ages  de  area  ih  a,  «r  de  ahjs,  quas  omnes  areas, 
▼t  Inuenerisjin  vnam  fummam  rediges, totamque 
aream  totius  figurat  irregularis  propofitz  conf*^ 
queris  . 


PROBL.  V.  PROP.  XXIL 

a • • r.r  y • • 

'Aream  figura  tum  regularit  reclilinea,  tum 
irregularis  geometrica  inuenire  . 


ID  c«qoerls,fi  eam  redigu  io  qaactratum  {qua- 
le , nam  illius  quadrati  area  erit , 8r  figurz 
propofitz.vt  autem  id  fiat,oftendemus  infra  cura 
de  figurarum  transformatione  agemus  • 


. 


Sit  triangulum  • a c » dbf  , fr  o ■ 1 , qU*  ia 
triangulum  altitudinis  tL  reducenda  fine.  Du- 
da  ai  indefinita,  & huic  bl  perpendiculari  j tri- 
angulum ■ ac  redigatur  ad  triangulum  skodacg 
altitudinis  ex  prsdidisde  transform  fig  pr.tf.h. 
apud  quemfuper  eandem  linea  conftituatur  trian- 
gulum dbp,  8c  redigatur  in  triangulum  zquale 
ciufdem altitudinis  dmc  , &a  pundoc  erigatur 


A I* 


X/ 

IUI 

\ 

».  A\\ 

L/'\ 

w< 

S 

tertium  triangulum  cm,8r  redigatur  in  triangula 
ciufdem  altitudinis  qno  . Dudis  deinde  redis 
bt,dt,tg  , to  erunt  tria  triangula  tribus  ob 

bafim  eande,  8e  zqnal£  altitudine,  zqtulia  nempe 
BDT  triangulo  bkd  , & ideo  quoque  triangulo  z- 
quali  ex  couftrnd.BAC  : triangulu  dtc  item  eft 
zquale  triang.DMo,  & ideo  triangulo  dif:  at  tri- 
angulum gto  triangulo  on  o,Sr  confequeuter  tri- 
angulo cui. Habemus  itaque  triangulum  bto  co- 
agmentatum ex  tribus  s*c,DfiF,&  out  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXIV. 


Triangulo  datam  partem  adiere , vel  au- 
ferre eadem  Qgura  manente. 


Sit  primo  data  pars,  nempe  area  zqualis  rhom- 
bo abgh  I triangulo,  quod  debet  ede  maius, 
cdb  auferenda . Triangulo  ced  fiat  zquale  qua- 
dratum pk,  prius  coHutrecndo  in  rcdingaIum;inJe 
in  quadratum  ex  propof  .14.lib.2-  Elcm.  idemque 
fiat  de  rhombo  a*ch,5 c fit  quadratu  cx  sf  . Dein- 
de 
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it  duobus  lateribus  quadratorum  kl,&bf  inue- 
niat  tertia  proportionalis  b squ*  transferatur  ia 
latus  KL,&r  fit  lm,  mterq;  refi  Juti  KM,  Be  totu  lar uS 
Kl  media  proportionalis  inueniarur  lo  . Inue- 
nnturque  deinde  redis  il,  8c  LO,  flr  ns  lateri  tri* 
iguli  quarta  jfportionalis  pv , ita  quod  fit,  vt  KL 
ad  LO.ita  DE  ad  CV,  &r  a pundo  v ducatur  parallela 
lateri  CB.  Dico  tnanjfiHo  cto  ablatum  t/c  lU^Xr 
^tum  ep  Rhombo  abch  aquale.  ' i 


Probitu"  triangulum  PEC  ad  triangulum  DV9 
duplicaram  habet  latcum  rationem»  19.  f<xti, 
nempe  lateris  d&  ad  latus  py,  qux  » conftru* 
dione  eadf  proportio  <*ft,que  repentur  inter  ot  .§€ 
kl: At  oLiKL*&'  KM  furft  cotinui  proportionales  r 
ex  eff  t. quare  eadem  qUoq,  proportione  refpiciec 
kl  rrAim  km,  qua  triangulum  dce  alterum  mi- 
ntis  dPv  . Et  per  eo/tnerjioi  em  , ita  erit 

quoque  triangulum  dbc  ad  Trapezium  ep,  quo  fu- 
perat  triangulum  pl’v,  vt  kl  ad  lm  ; quo  fuperat 
lineam  km  . Fecimus  autem  < m tertiam  propor- 
tionalem inter  duo  latera  lk  , Se  bf  qu  idratorum. 
Vnde  ita  erit  quadratum  px  ad  quadratum  bf,  vt 
Kt  ad  lm  ; & 1 deo  erit  triangulum  chd  ad  trape- 
*;umEP,vtfibi  gquale  nK  ad  quadratum  BF.idcft 
Rhombum  fibi  squale  aBch  Cum  ergo  triangu- 
lum ECDad  trapezium  ep,  Ar  ad  Rhombum  abgh, 
eandem  habeant  rationem  ex  9.  quinti,erunt  inui- 
ctm  squales  Rhombus  , 8e  Trapezium  . Quare 
abftu! imus  a triangulo  ocg  partem  ep  fqualetn 
Rhombo  bahg.  quod  oromifimus  . 

Si  vco  fit  addendum  hoc  idem  fiet : nifi  quod 
jm  ipfa  media  proportionalis  inter  latera 
quadratorum  KL ,8r  ef  adiungatur  ipfi  lateri  maio- 
r>s  quadrati,  vt  fit  tota  xx  8r  inter  hac,&  latus  ki, 
r perietur  media  proportionalis  xT;  deinde  fiet, 
VtxTad  kx  , ita  ed  ad  aliud,  8r  prodibit  db.,  pro 
portionalis:  Duda  verr  rs  parallela  ad  CE  erit  ad- 
dirum  triangulo,  trapezium  rc,  qubd  cumipfo  in- 
tegrat triangulum  jlsd  eiufdcm  rationis. 

Probatur  aimm  eadem  ratione.  Namtriangu 
lum  l Dell  ad  triangulum  cfd  in  duplicata  ratio- 
ne bafis  dh  ad  bafim  DE  : hsc  autem  proportio  ba- 
fi'adbaGm,eft  eadem  cxconftr.  inverti  qur  linep 
xkad  mtdiam  xt  , qus  eft  duplicata  eius,  quatp 
h bet  eadem  kx  ad  latus  quadrati  KL(fiquidem  me* 
dia  proportionalis  mediat  xt)  & ideo  kx  ad  kl  la- 
tus habet  eandem  proportionem  duplicatam,  vt 
fnbct  triangulum  drs  ad  DCE  triangulum  . Qua- 
re poterimus  vti  dmifiene  rationis,  & dicere  , 
quod  triangulum  CEDeritad  trapezium  SE  , qurf 
triangulum  maius  fuperet  minus  , vt  lk  latos  ad 
refiduum  Lx.quo  linea  Kx  fuperat  lk  . Hrcverfr 
linea  x,feu  lm  eft  bn  tertia  proportionalis  I Bifer  & 
KL^Sr  BF,ita  5»  fit,vt  *L,fr  bf,  fta  bf  ad  bn  r Vndc 
At  quadrata  ui-.ent  eandem  proportionem  ex  Cor. 


prop.ai.  Iib.6  A*  it«  erit  quadratum  kp  ad  qua- 
dratum ex  bf,  vt  kL,  8t  lx  , Sr  ideo, vt  triangulum 
ced  «quale  quadrato  pc  ad  trapezium  RC.  Cum* 
Itaque  ad  trapezium  rc  , & ad  quadratum  ex  Bf 
Rhombo  equalc  eandem  dicae  nro  portionem  tri* 
angulum  uoez  9.  lib. 5.  eruo*  «quales  inuicem 
trapezium  RC,  & ex  BF  quadraqpn  ; V ideo  ctiant 
Rhombus  bh ac  V ode  Rhombo  equalis  pars, tri- 
angulo addita  eft,  quod  eft  promifium  • 

PROBL.  III.  PROPO  S.  XXIV.  \ 

Triangulo,  cui  dejiciat  vertex,  vel Irapegii 
delimatam  partem  addere,  vel  auferte 
t rabendo  parallelam  vni  ex  lateribus . 

Sit  triangulum  abc,  vel  Trapezium  abco,  cui 
parallela  ec  lateri  ba  fit  auferenda  par  a fqualjf 
quadrato  nm  , quod  fit  minus  toto  triangulo  ABC. 
Ducatur  CF  parallela  lateri  10, que  ficiatutangu- 
l.um  afc:  Deinde  cruri  ab, Sc  laceri  «r  1 nucoia tur 
tertia  proportionalis  ha,  vt  vides  factum  in  triaQ- 
gulo  bh  a : Duabus  vero  ab, ha  klipCuU*  qua- 
drati nm,  inucniacur  quarta  proportionalis  Lk.  ex 
qua  fiat  redangulum  xm  . Quod  dico  efle  ad  qua- 
dratum m M , vt  triangulum  afc  ad  triangulam 
pAcD  : fi  eflet  perfedura  • 


Probatur.  Nam  Ita  eft  facd  triangulum  im- 
perfedum  a,l  afc  triangulumjvt  baiJ  HArxCor. 
p.U.1.6,  ciim  fit  ha  tertia  proportionalis;  vt 
autem  ba  ad  ah  ; itleft  nl  ad  lk  cx  effectione»  8e 
quia  fune  ciufilem  altitudinis,  «xi.Jib6.Elem. 
ita  eft  nm  quadratum  ad  KM  rcd-nigulum,  qnbd, 
cum  ita  iit,  (i  auferamus  partem  «qualem  redan- 
guJozi  a triangulo  afc  ex  documcntizanteccd. 
propolitionis,  quz  fit  OF  duda  parallela  ro  late- 
ri BAfmucniendo  prius  quadratum  cx  zt  «quale 
rcd-ingulo  km>  & quadratum  ex  jp  «uualc  trian- 
gulo afc,  81  illis  doobus  lateribus  ihucmcndo 
tertia  proportionalem  refi  iui  ex  lateris 
TH.&r  ipfius  Tp  media  f>roporti$qaljc  tandem 
tribus  tp,  yx,  &•  cruri  ck  quartam  proportionali 
CR.JCompnq}  repertum  fic  trapeziu  Fo  «quale  re- 
dangulo  m k reperiatur  illi  rrapezium  fimile,  fi- 
m.litcrquc  politum,  ad  quod  i 1J ad  fc  habeat  • vt 
rcdangulum  ut  ad  quadratum  mn  ; quod  liet  dt|- 
da  diagonali  a r.  vfquc  ad  z»  ArdudaEccx  t fu- 
rallcla  r.o  , vel  ba,  Eriujue  ae  trapezium  put 
ablata  «qualis  quadrato  mh  a triangulo  imperfe- 
cto Aicp  , 

Probatur . Nam,  c$m  fint  inter  parallelas  con- 
fequenter  erunt  ftiniUa,  fimilherque  polita,  cum 
& habeant  Utera (uogmruoaalih  ex  Coroll.  prop. 

23.  lib.d. 
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Sf.lib.6.  Se  fit  af  ad  »*-,  vt  ab  ad  bi  . Quare  erit 
trapezium  ae  ad  trapezium  OF,vt  Ab  ad  ah  , Sed 
ez  effeftione  ab  ad  ah  eft,  vt  ml  ad  lx,  Se  fdeoex 
I.  lin.tf.  elem.  vt  mN  quadratum  ad  re&angulum 
Jcm  . Sed  Trapeziam  of  eft  xqtulc  re&anguloM* 
ex  effe&ionc . Ergo  8e  trapezium  ab  erit  aquale 
quadrato  MN  ez  tqjib.f. 

Idem  prorfus  agcdum,fi  de  addirione  fitrmo  fit.* 
nifiiquod  quadratum  mN  no  intereft  an  fit  mfnus: 
fcd  poteft  effe. maius  . Nam  primo  inuenitur  ter- 
tia proportionalis  ah  duabus  ab,  Se  fa  . Deinde 
tribus  ab,  Ah,  Se  i N , quarta  uc  * fuper  quam , Sr 
im  formatur  redanguium  mk  . Et  deinde  ez  do- 
cumentis propofitionis  antecedentis  vbi  agitur 
de  additione, addatur  trapezium  At  habens  RO  pa- 
rallelum latus  linee  AF(primo  inueniendo quadra- 
tum TZ  re&angulo  mk  xquale,  Se  quadratum  tp 
-triangulo  afc  . Deinde  rpperiendo  lateribus  eo- 
rum tertiam  proportionalem  qt;  duabus  verb  qt, 
8f  Pt  fimu!,&  ipfipr  mediam  proportionalem  xs. 
Polle  a tribus  xs  foli  *T , & T<^  tamqui  vna,&  cf, 
quanam  proportionalem  CB-»  a quo  pundo  du&a 
vo  dabit  trapezium  or  quefirum ) duda  aure  ar 
£ pua&o  ducatur  parallela  eo  cruri 
af,&  dabit  trapezium  ab  atquale  quadrato  mn,  vt 
ALei  cfifcdione  eft  xquale  redangulo  uc . 


d^sia:  ,,, 

(quale  triangulo  CAE.  Quod  fi  alia  tertia  pars 
defiJeretur;  IpfiAi  ad  V tertia  parte  ducatur^a- 
rallela  vs,  Se  ab  S ad  i ducatur  reda  ; eritqite  tri- 
angulum isb  xquale  triangulo  Vab,  confequentcr 
teria  pars  totius  trianguli  cab  fiquidem  »SVeft 
lpatium  commune,  &sav»&s vi  x qualia  ©b  ean- 
dem baftm,  Be  parallelas  *v,  At . 

COROlLARIVM. 

QVare  deducitur,  quod  fi  pandum  I con- 
jungatur cum  vertice  a t8e  line*  conneden- 
ti  ia  ducantur  paralie!*  fe  , Se  vs  a partibus  bafis 
ce,  Se  ev.  Se  vb  & vbi  (ecant  latera  angulum  op- 
pofitum  comprehendentia, ad  ea  punda  i pundo 
dato  redf  ducantur,  vt  is,  if,  ili*  diuident  trian- 
gulum in  tot  partes.  In  quot  bafis  diuifa  eft  , 

THEOR.  V.  PROPOS.  XXVI. 

Triangulum  in  partes  affignatas  fecare 
lineis  vm  lateri  parallelis . 

Sit  triangulum  abc  diuidendum  in  tres  parces 
per  pirellelas  rm  lateri  V.  g.  Uteri  At . 


PROBI..  IV.  PROPOS.  XXV. 

Triangulum  iuxta  proportionem  datam  di- 
utdere  per  ineas  ab  •Oro  punflo  in  eius 
latere  dato  difcedcnles . 

Sit  triangulum  si ac,  quod  oporteat  diuidere  fe- 
eundum  proportionem  datam  V.  g.  in  trss 
partes  i pundo  in  eius  Utere  dato . Diuidatur  ba- 
fis bc  in  tres  partes,  Se  tertia  pars  fit  cb»  vel  ergo 
pundum  datum  cadit  in  t.exqua  diuidendura  eft 
triangu]uni»  Se  duda  ae  erit  triangulum  cab,  vel 
■AS.jn  dextro  triangulo  tcctla  pars,cbm  fit  vt  ba- 
fis ad  bafim,  ita  triangulum  ad  triangulum  ex  i. 
iib.rf . Vel  cadit  in  i . vel  hinc , vel  inde  extrf  e 
pundom  , 8e  ducatur  ia  : cui  parallela  fiat  fb  ,* 
connedaturque  if  . Dico  trapezium  ciaf  ito 
finlftro,  vel  triangulum  fib  in  dextro  triangulo 
«fle  tertiam  partem  trianguli  bac  dati . 


Probator.  QaU  fpatium  bfe  eft  commune.  4 
Triangulum  veroFAE  eft  xquale  triangulo  fe», 
edm  fit  inter  eafdem  parallelas,  & fpper  eandem 
bafim  fb  : Ideo  communi  fpatio  bfe  additum  eft 
addendo  triangulum  efi  quantum  ablatum  eft, au» 
ferendo  triangulum  fab  . Propter  hoc  erit  adhuc 
*qu«Jc  bae.  Se  bfi  : Sed  b as  eft  tertia  pars  totius 
trianguli,  eum  fe  habeat  ad  totam  triangulum,  vt 
bafis  eb,  quz  eft  tertia  pars  ad  bafim  bc  . Ergo,Sr 
triangulum  m erit  totius  triangsR  tertiaqms  ^ 
Idem  dicendu  eft  de  finiftro  cru;.gulo,vbi  trii- 
gulum cia oft commune,  Se  triangulum  iAb  eft 
zqzjiletnaiTgalo  aiF.  VndttraptzlamAiCFeric 


nlatur  media  proportionalis  Bo^r  rurfus  inter  cf. 
Se  cb  media  proportionalis  Bq»  transferanturque 
d pundo  c in  latus  cb.  Se  fine  co,  Se cqj  a pun- 
difque  o.  Se  q^paraliel*  ad  bafim  ab  ducantur. 
Nam  ili*  fccabunt  totum  triangulum  in  tres  par- 
tes (quales  . 

Probatur  . Nam  ex  Cor.  prop.Bi.  lib.6.  cient, 
gpligonum  ad  polygonum  fimile  eft  in  duplicata 
ratione  laterum  homologorum.  Se  ideo  erit,  vt  cb 
adeo;  ita  triangulam  cab  ad  triangulum  icOjfi- 
quidem  , & cb  ^dcD  habet  duplicatam  rationem 
cius,  quam  ic,  ad  co  ex  efted.  fed  cb  habet  pro- 
portionem ad  cd  t quam  J . ad  l.  ez  coaftru&ione  . 
Quare  cab  triangulum  tfttum  ad  ico  triangulum 
fe  habebit,  vt  }.  ad  i.  vnde  triangulum  ico  erit 
-L  trianguli  cab. 

Idem  dicas  de  triangulo  CLQ* Nam  triangulum 
totum  cab  ad  cLo^duplicatamTaterum  cb  adeq. 
poflidet  rationem,  quam  quoque  poffidetcsadcF* 
quare  cum  CB  tota  fit  ad  c*  *t  J.  ad  i.  Triangu- 
lum quoque  acb  totum  erit  ad  triangulum  LrqjVt 
3,  ad  ».  Se  ideo  Lcc^erit  -f-  trianguli  cab  . Ablato 
ergo  ico  , dc  quo  ofteodimus  cfle  tertam  partem 
.totius , refiduttmMOQitrapcsium,crit  tertia  pars 
totius  cab. 


ET^FN-. 
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‘expensio  V, 

De  quocumque  reflilineo  augendo,  vel  par- 
tiendo in  plana  refltlinea  data  fimilia  , 


TRianguI,  in  dluerfaa  partti  diduximus  mo- 
do vnluerfalius  eft  inflitueflda  fpeciilaci o,8e 
ad  omnes  figuras  planas  extendenda » ad  <]uam  ad* 
ditum  aperuit  ipfa  trtanguloium  multiplicata  par- 
titio , 


TRAGTATVS  X XIX  . 

Sint  V.g.  quinq;  quadrata,  quf  fuper  latera  a,», 
CtDaE  fint  collitura, vel  quinq;  parallelograma,  ve| 
triagula  quoru  latera  homologa  fint.fimq,  primi- 
Jaecra  A,8r*angulu  redu  oclauiecu.fubtcdsturq} 
bafis  ab,  iterumque  fuper  bafiro  hanc  »a  eriga- 
tur ad  redo»  angulos  c linea  tertia  a puncto  c,  9e 
coniungatur  bafi  fecunda  ac  augulo  redo  > fub- 
lenla . Sicque  fiat  rurfus  de  Jmea  Dcngendo  eam 
perpdndicufariter  fuperCA,  flr  eomungeodobafi 
tertia  da,  fir  tandem  idem  fiat  de  linea  6 . 

Dico  quadratum, feu  para  ilei  ogiammum  ex  ea 
fimile»  fimilitcrque  prardiptis  politum  tfle  «quala 


THEOR,  I,  PROPOS,  XXVII, 

Dato  reflihnco  conflrucre  reflilineum  fimile, 
(y  fimiljtcr  pofuum  matus  , aut  minus 
fecundum  proportionem  datam , 

Sit  re&ijinrum  datum  d<Ji  » qubd  drbeat  fieri 
quadruplo  maius  ; fed  tali  modo,-  vt  fimile  fit 
id  quod  componitur  rcdilinco  prjeccdcnti  dato, 
& fimiliter politum. 


Sir  lines  c tfUadruplo  maior,  quam  b:  lateri  ve* 
tb  rr  rrdiPnel  dati  dqe  inueniatur quarta  pro- 
portionalis maior,  vr!  minor,  prout  volumus  au* 
gvrr  i vet  m»nuere,  ita  quod  fi  augendum  fit , vt 
$ rifr  ad  c,  ira  fiat  pe,  ad  h , fi  minutre , vt  c ad  b, 
|ta  fi  ;t  DE  ad  i ; deinde  inter  iftas  rcperianrur  me* 
d'«  ■ roportionales  ks»vel  fr  . Nam  Triangulum 
sxk  ex  ij.  Pb.fi.  conftttutum  fuper  s*  fimile  fimi* 
Irtcrque  pofintm,  vt  eqd  erit  triangulum  quadru- 
plo maius, & fTR  conftitutum  fuper  rf  quadruplo 
mmus* 

Probatur . Quia  ex  Cor.pr,  a l.l.fi.  ita  eft  trlan. 
gulumfuper  xs  ad  triungulum  fuper  de  , vt  h ad 
Dfc  i cum  vtrobiqqe  fit  duplicata  proportio  . Sed 
H eft  ad  de  ex  effe&mne,  vt  c ad  b,  nempe  quadru- 
pla. Ergo  & h ad  de  quadrupla  erit.  Vnde  tri* 
angulum  fuper  sx  ad  trtigulum  Iqper  de  quadru- 
plam quoque  habebit  proportionem. 

Idem  afferendum  dc  trllngulo  fuper  RF,  n p«r 
fc patet.  , 

PROBL.  II,  PROPOS.  XXVIII. 

Datis  pluribus  reflilmeis  , ea  in  vnicum 
reflilineum  conglobare  : 

SI  rrdilinca  5nt  tUffimilia,  df  uerfoquc  politio- 
nls , ca  redigantur  in  fimilia,fimiliterque  po* 
fita  triangula , quadrata  , feu  parallelogramma  , 
vi  I ad  ouacumq»  aliam  figuram  eiufdcm  rationis, 
fed  melius  erit  ad  prsdidas  figuras  facilitatis  gra- 
tia. 


omnibus  ajys  parallelogcammis  fimifibus  pofitis 
fimi  1 i ter , feu  quadratis . 

Probatur.  Nam  quoad  quadrata  ex  ll.l  2 elem. 

quoad  paraJjelogra~ 
ma  » feu  alias  figuras 
ex  J*.  lib.  6.  redili- 
neum  fa&um  ex  ba 
bafi  eft  C quale  duo- 
bus fiimUbus.ftr  fiml- 
liter  pofius  ex  eo»& 
oa  fad*«t*huic  vero 
ex  *R,  &ex  xccft  f- 
quale  rc&ibncumcA 
. fimifiter  potitam»  * 
fimile  prardi&is  , huic  autem  ca  , & alteri  cd  eft 
«quale  rcdilincum ixad,&  tandem  huic poftre- 
mo , & rcdilinco  de  eft  «quale  rcdilincum  ea  fi- 
mile, ftmilitcrque  politum,  vnde  re&i  lineum  ex 
Ea  eft  «quale  omnibus  fimilibus,  &r  fimiliter  po- 
fitis, e^fi,D,t>s,  v.fiqutde  pquat  re&iliaeqm  ex  da, 
qua:  omnia  comprthenuu  excepto  re6ilinc6  c* 
de,5t  ipfum  rcdilincum  ca  de  , 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXIX. 

.05.*  -v  • - r • 

* Vnicum  reflilineum  in  plura  reflilmea 
partiri , fecundum  proportionem  datam , 
manenti  eadem  figura,  pofuione . 

SUt  re&iilneam  adco>cx  quaoporteat  fieri  plura 
| V.  g.  tria  redilinea  fimilia , fimiliterque  po- 
fita » fed  iuxta  proportionem  » quam  habent  k,  I» 
d O line»  , Ita  quod  viium  fit  aliud  -j-  aliud  x 
totius  reftanguli,  flrfe  excedant  inuicem,vt  Imeg 
r,  i , & o.  Ex  lineis  x , & o componatur  vnica 
lineat,  diuidaturqueex  io.lib.6.  Elem.  ab  in  eaf- 
dem  partes,ac  L diuila  eft,&  fint  ha  fimjUs  line;  a 
linea  ai  fimilis  line;  1,  Sc  ao  iimilis  Une;  o,  Quo 
fado  a diutfionibus  erigantur  perpendiculare* 
»d,  flf  if.  & hg  j & conne&antur  fuper  ab  fa&o 
femidrculo  pu6ta, quibus  fecatur  redis  ab.Sc  af, 
8i  ag  • Dico  re£ilinea  tr|a  fimilia , fimilitcrque 
polita  fuper  tres  ai,  af, &*a«  «quare  rediliocum 
a»cd. 


Probatur.  Rcdlliacumex as  ad  U]u4ex  e» 
habes  - 


Digitized  by  Google 


DE  GEOD^SIA: 


habet  duplicatam  fuorum  laterum  proportionem 
nempe  ab  » Ce  bb,  fed  h*c  ob  fimditudlnera  trian- 
gulorum eft  eadem,  qux  ao,  ad  EO.  Vnde  habe- 
bunt re&angula  ex  ea  ad  ei  duplicatam  propor- 
tionem Ao  ad  oe  . Sed  h*c  eft  duplicata  propor- 
tionis ao  ad  oa,cpra  fiat  tres  proportionales  con- 
tinu?  ao,8c  oe, &ob  ex  propof.ttfJib.4f.Elem. 
Ergo  ao  ad  OBerit  eadem  , ac  redilinei  fuper 
AB  ad  re&ilineum  fuper  e»  . Ergo  componendo  ita 
«rit  A©ad  ao,  8e  ob,  vt  ab  ee&iiineuoi  ad  duo  re- 
ftilinea  fimul  ae,  Ce  eb,  quae  fune  cqualia  ex  }x. 
lib.tf.  Elem  re&ilineo  A8CD,quamobrem,  cum  ao 
fit  ad  ab  j vt  o ad  l ; nempe  ~ tale  etiam  erit  re- 
dilincura  ai  ad  ad.  Eadem  ratio  erit  dc  re&tUtieo 
fuper  af,  Ce  de  tedilinco  fuper  ac  ; fed  ao,  Se  ai. 
Ce  ah  j fimul  zquant  lineam  a»  . Ergo  , & tria 
rediltnea  fimul  ex  ae,  ex  af,  & cx  ag  «quabunt 
totum  rcdilincum  ace»  . 

COROLLARIVM. 

EX  iftis  duabus*  propofitionibus  poftremis 
eruitur, quomodo  dato  re&itineo  addatur  ta- 
lis pars  , que  libuerit , Ce  tamen  remaneat  finvle» 
fimiliterque  pofitum,  vt  prids , aut  dematur  ipll . 
Et  fi  loquamur  de  additione  detur  quadratum  t, 
& quadratum  a.  nigrum  oporteatquequidrato  a. 
addere  tantum,  quod  xquiualeat  quadrato  1.  Ac- 
cipe menfuram  lateris  quadrati  1 , & produ&um 
Trtumex  lateribus 
quadrati  a. nigri  fit 
sequale  ipfi  lateri 
quadrati  I ab  Avf- 
que  ade,  coniun- 
geque  dc  nimi- 
rum ex  duobus  la- 
teribus quadrati  I, 
&T  quadrati  a.  fiat 
angulus  rc&us  ad  A , ducaturque  bafispe.  Nam 
quadratum, cuius  latus  dc  quale eft  a. j.j.eftf qua- 
le, vc  patet  ex  11.  lib.a.  quadrato  nigro  a.  8r  I. 
quod  idem  erit  de  quocumque  alio  redilinfioex 
prop.ja . 1.6.  SI  vetb  loquamur  de  ablatione,  cum 
iam  pr.aj.l.tf.rtotum  fit  quomodo  fiat  re&ilineum 
fimile,  fimiliterque  pofitum,  quod  «quale  fit  dat* 
parti  alterius  parallelogrammi , quale  eft  paralie* 
logrammum  ex  ae  -f  parallelogrammi  abco  cla- 
rum eft,  quod  parallelogrammum  ex  eb  fimtle, 
fimiliterque  pofitum , quod  cum  ipfoex  ab  eft  *- 
quale  ipfi  abcd, deficiet  ab  eo  -J-  nempe  parallelo* 
grammo  cx  ab  vt  fig.  prqc.pro p. 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXX. 

Z>ato  p dr  aliti  ogrammo  dijjtmili  illud  AUgere 
vel  minuere  Addendo  ei  Aliud  ptrAlle- 
hgrammum  quodeumque : 

Sit  datum  nigrum  parallelogrammum  Cf> & 
aliud, cui  addere  oportet  be  . Couiungantur 
eorum  Utera  ca,  Ce  ab  ad  quemcumque  angulum 
apud  a , Ce  producantur  gf,  & de  vfquedum  con- 
veniant in  h,  Ce  per  h , Ce  a agatur  hL  » Ct  teoni- 
net  in cb lineam  coniungeneem  latera  CA»k  ab  , 
iofi  Lh  ducantur  parallcl*  cp  , Ce  bq  , Se  coniuit- 
gantur  B,  Ce  q & parallelogrammum  pQerit  f qua- 
le duobus  c»  , k ib  nigris  . 

Probatur  1,  quod  fit  parallelogrammum  / Nem 


sn 

* a.  Ce  c?  inter  parallelas  CA  , Se  gh  parallel*  e* 
}f.  itb.I.  erunt  «qinles,  fic  bq.,  8e  ah  parallel* 
inter  parallelas  ab,8t  DH*qtialc8  erunt . Ergo  etid 
intet  fe  erunt  «quales,.^-  parallel*  ex  ?<.l  1.  quare 
ex  £4.  lib.i.  b?  erit  parallelogrammum.  Quod 
Fero  fic  «quale  parallclogrammis  nigris  , patet . 


» 


Nam  ex  jtf.  lib.i.  lp,  Ce  en  paralielogramtAa  fu- 
per  eandem  bafim  c?  * inccrque  parallelas  cp,  Se 
LH  funt  f qualia  , fic  nigrum  cp,  Ce  cpah  parallelo- 
gramma  fuper  bafim  ca,  kinter  parallelas  oh,  Ce 
CA  *quantur,  ergo  nigrum  parallelogrammum 
Ce  PL  tertio  CPAH  Xqualia  inuicem  aquabuntur . 
Sic  parallelogrammfi  l<*  «quale eft  tertio  bahqo!> 
bafim  bq  eandem.k  parallelas  HL,  & bq, cui  equa- 
tur  ob  bafim  ab  eandem, Ce  parallelas  ab,  Stdh  ni- 
rum  be;  quare  nigrum  bb  xquabitur  ipfi  LQ^vadc 
f.&LQ^ideft  bp  parallelogrammum  aquabitur 
duobus  nigris  cf,  &be. 

P R O B.  VI.  PROPOS.  XXXI. 

Duobus  datis  reBilineis  tertium  proportiona- 
le inuenire  finale  > fimiliterque  pofitum , 
fic  ut  vnum  ex  datis . 

^ It  refHlineum  OFQiL.Sr  rcAillncum  ACB,k  illi 
^ OPQtt  inuenire  oporteat  planum  tertium  pro- 
portionale fimile,  fimiliterque  pofitum»  ac  redi- 
Hneum  acb  . Redigatur  trapezium  o a qp  in  f qua- 
le rc&iHnemn,  fed  fimile , fimiliterque  pofitum 


reailineo  acb  , quod  i»  pr0p.z7.lib.tf.  Elem.  fiet 
redigendo  prlds  in  «quale  fibi  triangulum,  Se  po - 
ftea  hoc  triangulum  ad  eandem  altitudinem  depri- 
mehdo  ex  prop.5.  huius . k tandem  in  parallelo- 
grammum  PV  eiafdem  altitudinis,  ac  at  . Nam 
media  proportionalis  Inter  Utera  MV,k  mp  inueo- 
ta  ex  itf.  lib.tf.  erit  illa , fuper  quam  efficiendum 
eft  triangulum  fimile,  fimilicerqr  pofitum,  ac  acb 
ex  »7. lib.tf.  *qualc  trapezio  roi*q,  quod  triangu- 
lumerlt  drb  . Inueniacur  itaque  lateribus  ab,  & 
fe  tertia  proportionalis  Gh  , Se  fuper  eam  confti- 
tuatur  reftilineum  fimile  , fimiliterque  pofitum, 
ae  acb  ex  a J.  lib.tf.  Se  erit  tertiora  proportioaie 
duobus  redii Inels  trapezio , Ce  triangulo  fimile , 
fimiliterque  pofitum  vni  ex  Ipfis,  nempe  triangu- 
lo, k iu  erit  fbd  triangulum, vd  ?aoQ$quale  tra- 
Ttt  peiiutn 
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5i4  TRACTA 

penum  ad  Aie  triangulum , ft  idem  abc  ad  ghc 
fimile  ipfi  acb  . 

Probatur.  Quia  latera  funt  proportionalia,  8e 
ha  eft  fb  ad  a»,  v 1 ab  ad  oh  , ergo  ex  a 6.  lib.tf.El. 
ipfa  quoque  redilinea  erunt  proportionalia  cum 
fint  fimilia,  fimiliterque  polita  ; fed  trapexium  eft 
arquale  triangulo  dfe  . Ergo  trapexium  quoque 
eft  przdidis  triangulis  proportionale . 


PROBL.  V.  PROPOS.  XXXII. 


Tribus  datis  re^h  lineis  quartum  proportiona • 
le  muemre , qudd fit fimile , fimiliterque 
pofitum>fi  placety  vni  ex  datis  rcflilineis. 


Sint  data  tria  redilinea,  abc  triangulum,  e r 
paralleIogrammum>&  gh  trapexium, & opor- 
teat trapexio  fi  mile, fimiliterque  pofitum  quartum 
proportionale  inuenire,ita  quod  iit  vt  triangulum 
ad  parallelogrammum,  ita  trapexium  adallud  tra- 
pexium . RedilineoACB  V.g.  conftruatur  jquale 
redilineum,  fed  fimile,  fimiliterque  pofitum,  ac 
redilineu  ef  ex  27.I.6.,  quod  fit  al  . Deinde  tri- 
bus lateribus  ak,em,& gn  inucniatur  quarta  pro- 
porcionalis  pq,.  fuperquam  conftruatur  trapexium 
fimile,  fimiliterque  pofitum,  ac  redilineum  gh  ex 
propof.ij.  lib.6.  Elem.  Dico  ita  ede  redilineum 
AL,feu  bCA  ad  redilineum  ep,vc  ch  ad  po  , 


Probatur  ex  eadem  propof.ad.iib.^.Elem.  Nam 
ka  funt  redilinea  fimilia  » fimiliterque  polita,  ve 
funt  latera  inuicem  . Quare  cum  ak  fit  ad  em, vt 
cNad  PQjrrit  etiam  al  redilineum,  vel  aequale 
acb  ad  tf,  vt  gh  ad  po  trapezia . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXXIIL 

Duobus  datis  rethlineis  medium  proportio* 
na  le  inuenire fimilcyfimihterque pofitum , 
ac  aliquod  refttltneum  ex  datis . 


T V S XXIX. 

ba  proportionata  vt  ba  ad  Vnde&redili* 
neum  fuper  pb,  vel  quod  idem  cft,cUm  ei  fit  «qua- 
le.redilincurn  qo  ad  redUineam  fuper  b a erit  in 
ca  proportione,  qua  ipfuro  met  fuper  ba  ad  redi- 
lineum  fuper  hg  conftitutum  , 

COROLLARUM, 

IStc  propofitiones  antecedentes  intellignn- 
tur  etiam  de  circulis  minuendis  , Be  au- 
gendis in  data  proportione.  Nam  vtcft  polygo- 
num ad  polygonum  in  circulo  inferiptum , ita  , 8e 
circuli»  & vt  diameter  ad  diametrum  ita  ex  prop. 
41.  lib.6.Elem.  funt  quoque  inuicem  circuli : qua- 
re fi  reperta  proportionalis  , vel  tertia,vel  media, 
vel  quarta  confticuatur  diameter  circulorum,  ipfi 
circuli  iuxu  datam  proportionem  augefeent . 

EXPENSIO  VI. 

Ve  rettilineo  quocumquf  partiendo  etiam  in 
partes  non  fimiles  per  parallelas  vni  lateri, 

Vidimus  de  augmento,  8c  partitione  fig.  in 
plures  fimiles  figuras,  modo  de  earum  par- 
titione; non  quidem  in  plures  figuras  ; fed  quali 
in  ciufde  plures  parces  flaruendo  eas  Inuicc  «qua- 
les , vel  proportionales, fed  nec  fimiles,  nec  fimi» 
liter  poficz,  duplex  autem  eft  ifta  defignatio  , vel 
per  parallelas  vni  lateri , vel  per  «lifccdcntts  li- 
neas redas  ab  ypo  pundo  In  dato  latere , 

PROBL.  I.  lhtOPOS.  XXXIV. 

Figuram  reflilintam  regularem  in  dcii ini- 
tas partes  fecart  per  panllcUs  dato  >■ 
Uteri. 

• • ' • * I 

Sit  figura  irregularis  redilinea  aefgnlmht, 
qu*  debeat  in  quatuor  partes  V.g.  partiri  per 
parallela;  lateri  f g ex  proppf.8.  fiat  redangulum 
«quale,  vel  toti  redtlinco,  vel  quod  idem  eft  lin- 
gulis eius  omninus  partibus,  Sr  triangulis, quod 
fit  abcd,  quod  diuidatur  In  quatuor  partes,  & fit 
quarta  pars  DE»qujr  erit  etiam  quarta  pars  dati  tt- 
dilinei;  oportet  itaque  fianc  quartam  partem  li- 
gnare in ipforediline<v irregulari  dato;  fed  per 
parallelam  lateri  fg . * ' 


Sit  datum  redilineu  HIe,fr  redilineu  qo  fuper 
latus  Qf  ; oporteatque  repe  r i re  medium  pro- 
portionale inter  h«c  duo  re&illoea  ; fed  tale  , vt 
fit  fimile,  fimiliterque  pofitum,  ac  redilineum  fu- 
per hc,  vt  in  febemate  propof,)i.  b.  * 

Redigatur  Qoin  edf  fimilem  figur$,&  fimiliter 
ppfitam,  ac  rcdllinei  dati  fuper  hcj  Sitque  eius 
latus  homologum  ad  gh  latus  fe  ; inter  fr,&  gh 
inueniaturex  16.1.6.  media  proportionalis  ba,& 
fuper  ba  conftituatur  redilineum  fimile,  fimili- 
terque pofitum,  ac  illud  politam  fuper  Hc  latui 
ex  »y.  lib.  6 , Elem.  8c  hoc  erit  medium  pro- 
portionale inter  redilineum,  Jkredilinenm 
QP  fuper  qp. 

Probatur  ex  laterum  proportione  ex  a 6.  lib.6. 
Elem.  Nam  cum  fit  redilinea  fimilia  erunt  ad  in- 
Micem,  vt  bafes  : fed  bafis  *f  ex  cftcdionc  eft  ad 


Tranfinutetur  h«c  quarta  pars  in  quadratum 
XF,&  vt  incipiamus  A parte  dextra  videndu  eft;  an 
triigulumafe  adzquct  quartam partem  crafmu- 

tando 
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tando  ia  redzngulum  cx  propof.x.  vel  7.  huius  , 
cuius  latus  Ut  quadrati  ov  • quod  erit  ph  t Quare 
non  implet  totum  quadratum  kf>&  ideo  nec  trian- 
gulum fac  adaequet  redilinei  irregularis  quartam 
portionem  . 

E*  triangulo  itaque  mag,  cuius  verte*  ooa 
cognofcitur  ex  documentis  2;.  prop.h.  auferenda 
eft  pars  squalis  redangulo  rcfiduODK:  Trahen- 
do parallelam  lateri  r a,  vt  fiat  triangulum  m f g,* 
redangulo  verb  x>h  ;quale  inuenlatur  qua- 
dratum do.  Inuenta  autem  tertia  proportionalis 
lineis  a g , &r  g f fit  n , Se  tribus  g a , Se  N-,  Se 
lateri  fo  quadrari  od quarta  proportionalis  fitQO, 
ex  qua  rc&angulu  Qf  fiat  ad  altitudinem  of,  & fc- 
qnendo operationem  ex  ai.  prop.h  fiat  trapezium 
xquale  g u , Se  duda  g t , & ex  pundo  t parallela 
jaceri  f g . Dico  trapeziam  gt  cum  triangulocfa 
c(Te  quartam  partem  totius  redilinei  irregularis . 

Probatur  ex  ipfa  effedidne  fuppofita  dodrin» 
tradita  in  2 ).  propof.  huius , nam  t g ex  tffe- 
dioneefl  trapezium  xquale  quadrato  do:  quod 
atquat  rcdangulum  dm,  rcdangulum  vero  fh  eft 
squale  ex  erfcftione  triangulo  a fe  j qux  duo  re- 
daugula  integrant  quadratum  xF, quod eft  ex  ef- 
feci.  ?quale  redangulo  de  > quod  eft  quarta  pars 
parallelogrammi  magni  ac  pqualis  redilineo  irre- 
gulari ; vnde  etiam  fk  redangulum  erit  quarta 
pars  figur*  irtegularis,&  confequenter  t g,&r  f e a 
erit  quoque  quarta  pars  figurx  irregularis . 

Sit  fecundo  ad  finiftram  partem  per  lineati  pu- 
rallelam  eidem  lateri  gfabfcindenda  quoque  quar- 
ta  par s . Quia  adeft  angulus  ad  h , videatur  an  pa- 
rallela duda  ab  eo  angulo  abfeindat  quartam  par- 
tem rc&anguU  AC.fir  confequenter  totius  ridl- 
Linei  irregularis , & fada  operatione  iuxta  prar- 
fcrlpta  propof.  2*.  vel  a;  erit  triangulum  h m t 
xquale  redangulo  pr,  cuius  latus  eft  quadrati  PS 
«quantis  redangulum  ed  qqattam  partem  totius 
magni  ac,  ideoque  m ha  non  jquat  quartam  par- 
tem : Ducemus  itaque  ab  angulo  * redam  * 3 , Se 
tranfmucato  trapezio  h 2 z 3 in  re&angulu  rt  iam 
arquat  totum  quadratum  ps,  & confequenter  to- 
tum rcdangulum  BD,ideft  quartam  partem  redan- 
guli  ac  , Se  confequenter  hjra  k eft  quarta  pars 
totius  redilinei  irregularis  . 

Sed  apud  hanc  partem  alia  quarta  pars  fit  locan- 
da . Quia  adeft  tr.angulum  i r t,  quod  eadem  H? 
oea  fecari  nequit  V.g.  4 5 , cum  difeontinuum  fit. 
In  eo  ficu,  ideo  placeat  illud  in  hac  etiam  parte, 
qux  modo  auferenda  eft, computare . 

Redigetur  itaque  ad  redangulum  VX  in  qdaJra- 
to  vi  equale  quarte. parti  EDredangali  AC  magni, 
8:  quia  adeft  angulus  n trahemus  lineam  n 7 , vt 
videamus;an  adxquet  trapezium  r 7 X n reliquum 
xzi  In  quadrato  vi;  quare  triangulum  k6  n redi- 
getur in  parallclogrammum  xz , Se  deinde  trape- 
zium 7 5 in  tedjfngulum  zy  , quod  totum  qua- 
dratum non  arquat , ideo  triangulo  rdn7r  cu- 
lus vertex  ignoratur,  addendum  eft  ad  lineam  7 n 
trapezium  7 4 n 7 xquale  red angulo  refiduo  e* 
prop.aj.  huius  j eritque  figura  4 y x J cum  trian- 
gulo ; rt  quaru  pars,  Se  confequenter  reliquum 
trapezium  y t,  erit  quoque  quarta  pars  « Vnde 
rcdilincum  totum  irregulare  in  quatpor  x quales, 
partes  diuifimus,  vt  patet  - 


COROLLA  R I V M. 

Inc  potes  quoque  fi  placet  diuidere  per  li- 
neas, qux  nulli  lateri  parallela:  fint,  fed 

7‘iOii  I 
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cuidam  extrx  rcflillnfum , uam  illa  linea,  qua  pri- 
■na fortuito  trahitur  ab  aliquo  angulo,  vd  alicui 
extra  figuram  paralleli, potefl  ronliitui  tamquam 
fi  rffetlatua  figura,  & videre,  quid  ipfa  ex  tota  fi- 
gura auferat,  «reartera  circa  tpfam  preflarc,  vtfi 
effet  latus  figura: , vt  quilibet  cx  fe  experimento 
comprehendet . 

PROBt.  II.  PROPOS.  XXXV. 

Figuram  irregularem  reclilincam  in  pro- 
portionales  partes  fecare' per  lineas 
parallelas  line*  extra  f guram 

pofitse . , 

POteft  eodem  modo  in  proportionales  partes 
fecari  area  quxlibzt,  ac  propof.  anteced.  V.g. 
fi  redilinei  ac  vna  quarta  folum  pars  aflampta 
futfTet,&  illa  a redilineo  irregulari  fuiflet  ablata, 
Vt  eft  n 3 * m , illa  effet  ad  totum,  vt  1.  ad  4.  idem 
dicaS  de  quibufiibet  alijs  fecundum  diuifionem, 
in  quam  rcdangulum  b auc  diuifum  fuificc  . 


H 


Pro  quo  oftendendo  fit  fig.a  b I c q r t,  qux  di- 
uiden Ja  fit  parallelis  ad  m n in  duas  partes  pro- 
portionales, ita  vt  vna  nempe  finiftra  fc  ha- 
beat alteri , vt  2.  ad  3.  conftituatur  rcdangulum 
AKD  xquale  dato  redilineo  itrcgulari , St  diuida* 
tur  eius  bafis  in  f .partes . Ex  prima  lib.5.  rtcfcan- 
gulum  aEcf  erit  4 refpcdu  totius  , Se  ad  b de  F 
copartem  fc  habebit, vt  a.ad  j.ficuc  bafis  CF  ad  ba- 
fim  PDfe  habet,  vt  2.  ad;.  Ad  angulum  itaque  1 
ducatur  linea  parallela  linexra  n fcilicec  ad  fini- 
ftram partem  , videat urqne  quid  exAECF  redan- 
gulo  abfumac  trapezium  baei,  Se  triangulum 
1 c g , faciendo  redangwlu  agc  i fuper  datum  latus 
AC  zquale  trapezio  a b 1 e ,*  Se  ohiL  xquale  trian- 
gulo 1 c g ; Cum  ergo  ifta  duo  triangula  fic  mino  - 
ra.quam  4 totius  redanguli  a'},  ex  a}.  propof. 
huius  trianguli  getq,  cuius  ignoratur  vertex  ad 
latus  e g auferenda  eft  pars  egh  f f qualis  re- 
dangulo hlep  , qax  complebit  4^ .totius.  Se  ad 
aliam  parte  fe  habebit  vt  2.  ad  £.  per  parallela  fh 
. darf  m n . Nam  f g h e 
_l — . . y-  eft  ,cx  conftrudionc 
xquale  trapezium  re- 
ftar.gulo  «ELF ; refi-. 
dua  vero  ahcl  funt 
xquaiiaex  conii  rud. 
Trapezio  b a e I , 8: 
triangulo  1 c g . Qua- 
re totum  AECPrcdan- 
gulura  eft  xquale  toti 
a f ch  rcdilmeo  ficut 
Ttt  % to- 
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totum  re&angulum  ai>  efl  «quale  dato  irregulari 
rc&ilineo  abqtjCum  ergo  fit  A^cf-rtotlus  ad  erk 
ah  totius  ibqt  -f,  8e  inidcnl)*  rt  eft  redangulum 
Afcf  ad  redangulum  ErBO  ita  cric  afch  ad  fh  q c 
nempe,  rt  t,  ad  $. 

' ..  • ’■  • ■ - , • ■ , . \ ' r 

PROBL.  IH.  PROPOS.  XXXVI. 

A muhtlaicro  datam  partem  fecare  per  pa- 
rallelam dato  lateri. 

* A Dato  fcxagono  abcdeg  abfotnenda  fit  pars 
f\  *qualiS dato  triangulo  q*r,  quod  fit,  aut 
fiat  eiufdem  altitudinis  fexagoni  ex  propof.  6. 
huius  . Agatur  exanguio  b reda  be  dato  lateri 
ca  parallela,  8f  fiat  ttiangulum  **Hex  didis  prop. 
8.  h.  equale  refiduo  redilineo  edfc.b  continuen- 
turque  latera  ch,8c  bc.,&  concurrant  in  t,  Deinde 
menfuretur  bafis  qP  ab  k,  & fit  Hk  ; & duda  hb 
erunt  «qualia  ex  1.  Cor.  pjp.l.l.trianguia  kbh  , & 
prq^&  inter  le,&lk  repenatur  media  proportio» 
nalis  1L  » & ducatur  tv  parallela  fpfi  CA . Dico 
Ifcv  multi  laterum  cfle  «quale  triangulo  Q^R  . 


Prob.  Nam  triangulum  I Vteflf quale trian- 
.golo  kbl.  Etenim  triangulu  ebl  oandem  eis  dicie 
proportionem . DicQtnamque  proportionem  BB*-.r 
jv,  duplicatam  lateris  lb  cx  xt.  lib.6.  ad  latus  tl» 
fed  ex  ttfcdione  harceft  , quam  EL  habet  adL«; 
cum  fit  rt,  media  proportionalis  inter  le,  Sr  li  : 
fed  quam  proportionem  habet  L|  ad  Lr  eam  c« 
propof. l.  lib.d.  Elcm.  habet  tit  ad  kBL  . Ergo 
idem  triangulu  ebL  eandem  dicunt  proportionem 
triangulis  ivL,&kbi.  Ergoexil.  lib.J.  fqua- 
lia  . Quamobrem  f qualibus  IVL,  & beL ablatis  i 
triangulo  ebl  , remanebunt  «quales  ekb  triangu- 
lum, 8e  ebvI  trapexiu.  Si  ergorurlus  auferantur 
h«  portiones  «quales  triangulum  ebx  a triangulo 
xbh,  artrApetium  i redilineo  b*dfc,  quod  trian- 
gulum Ebh  ex  conftru^ione  «quat , Temancbunt 
aequalia  triangulum  xbh  , ideft  QitP,  8c  pars  aflum- 
ptavoFl.  - '' 

EXPENSIO  VII. 

De  figuris  planis  reflilmcis  in  partes  dijfi- 
miles  fecundis  d dato  punflo  in  ipfis . 

NOn  minus  vtlli»  hpc  alia  fedioeft  arearum, 
qu«  operi  demandatur  fecando  eas  in  defti- 
natas  partes  i pundo  al  iquo,  vel  in  ambitu,  rei  in 
medttuliodato,  pro  quo  prius  hoc  Lemma  inteU 
ligendum  eft,  vtfundameatum  cftcrarum  propo- 
li tionumj  tale  autem  eft. 


T V $ XXIX. 

LEMMA  PROPOS.  XXXVII. 

Si  magnitudo  tn  quajhbet  partes  fecetur^ 
alta  tn  tottdem  tlbs  proportionales  ea - 
dem  [erie , &•  accipiantur  aliqua  par- 
tes  prtorts  magnitudinis  h * fimul  com- 
parat* ad  te  (iduas  fimul  habebunt  ean- 
dem proportionem  9 qu*  totidem  pofle- 
noxis  fimul  ad  reliquas  habent  fimul 
fumptas , O*  eodem  ordine . 

Sit  aL  prJma  magnitudo  (n  quinque  partes  di- 
usfa,  & alia,  etiam  fi  fit  diuerfi  generis  KQj 
pariter  in  quinque  partes  diutfa  prioris  magnitu- 
dinis partibus  eodem  ordine  proportiooales  * 8e 
accipiantur  du«  ex  prima  ab,  & ac,  & du*  de  fe- 
cunda fecundum  eundem  ordinem  km,  8c  mn. 
Dico,  quod  ac  ad  reliquas  fimul  cl  habebunt  ean- 
dem rationem,  quam  km  ad  reliquas  Nt^. 

Il  h'  t , 'c  i A 

6 v.  yi  k 

Prcgr.l.  Probatur-  Nam  ex  hjrpothefi,  quam 
propcirioncm  dicit  ab  ad  tc  eam  dicit  km  ad  mn  t 
jgitvr  tn n •>  er  do  ea  t fi  pfopottio  ab  cure  BC  ad 
iC,  qu«  KM  cum  mN  ad  mn  : Ex  hypothcfi  quoque 
Vt  elt  BC  ad.cn,  ira  eft  mn  ad  no  ; quamobrem  er 
aqualiiate  erit  ab  cum  bc  ad  c°,  vt  km  cum  mn 
ad  NO  in  alia  quantitate  . 

Prog.x.  Deinde  cum  fit  hi  ad  md,  vtQfadro; 
erit  quoque  componendo  ih  cum  ad  lb  , rt  Qp 
cum  *o  ad  Qf : fed  ex  hypothef?  'onunt^ndo,  rt  hd 
ad  dc  , ita  *0  ad  o n . Ergo  ex  nquat.iere , rt  dh 
cum  hl  rcfi  icit  in  proportione  oc,  ira  qf  cum  *Q 
refpicit  oN,&  coponemdo , vt  cL  efl  ad  Cd  ira  n Q ai 
M0:&  inoertidocv  ad  cL,rt  NO  ad  NQ.fed  refpicie» 
bat  quoq;AC,CD,vt  xm  partem  no  ex  primo  progr. 
VndeeritACad  cd,  vt  km  ai  No,  fieri cd  ad cL, 
ita  No  ad  vnde  ex  arf  alitate  Ita  erit  ac  du{ 
fimul  ad  cl  reliquas  fimul-,  rt  Km  du«  fimulalte- 
riuaquancieatis  ad  Nq. reliquas  eiufdem  . 

COROLLARI  V M. 

f •*  * * 

VNdefi  rurfus  aliqua  pars,  vt  DH  fecetur  in 
prima  quantitate  V.  g.  in  V,  «r  in  T fecuft- 
da  pars  correlpondens  o«*  tn  ordine.eiiam  propor- 
tionaliter  fecetur  ia  fimiles  portione s;tot^  quo- 
que quantitates  erunt  feft*  proportionali  ter  , 8c 
Ita  erit  av  ad  VL,  rt  kt  ad  t<^.  Nam  eadem  pro- 
batio militat,  cum  ex  hjrpothefi , rt  primo  fadff 
fine  partes  proportionales  eodem  ordine  corref- 
pondentes  , quare,  8r  correfpondeoter  erit  tv  ai 
LV,  v$  XT  ad  qt,  rcl  eliam-AVad  AL,rtKTadg<^ 
componendo . 


PROBL. 
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PROBL.  |.  PROPOS.  XXXVIII. 

Dtttifo  rtflihneo  quolibet  in  triangula,  re- 
flas lineas  eodem  ordine , CS"  proportio- 
ne , qua  triangula  exiflunl,  puditas  in- 
uemre  . . , 

Sic  figura dluifa  in  triangula a*c>.c*E>  Eac.Sr 
aio;  oportcat(]ue  lineas  Inueuire  * qux  in- 
uiccm  habeant  eam  proportionem»  quam  triangu- 
la . Producatur  bc  in  D ,Bc  ducatur  e d parallela  la- 
ceri ac:  Deinde  ducatur  ad,  eritque  triangulum 
acd «quale  triangulo  cab  : fed  eiufdem  altitudi- 
nis, ac  bca,  cum  delinat  ia  iderapun&um  a : 
Quare  ex  t.  lib.6.  erit  bc  adcD,  vt  triangulum 
bca  ad  triangulum  cad,  vel  ad  «quale  cae  , quas 
lineas  transferemus  pro  primis  inuentis  in  linei 
tp,  qux  erunt lm,&  mN . Idem  faciemus  trian- 
guliscAE,& collaterali &Act  namdu&acF  ab  an- 
gulo g parallela  lateri  ab,  & ce  in  f,  du&aque 
af  erit  triangulum  asf  «quale  triangulo  age.&t 
eiufdem  altitudinis  . Quare  erit » vt  triangu* 
lum  ad  triangulum, ita  bafis  ce  ad  bafim  ef,  quare 
lineis  ce,  ef,  & mn  inueniemus quartam  propor- 
tionalem no  : quia  ergo  eft  ce  ad  eF,vc  mn  ad  No, 
trlt  etiam  mn  ad  NO  ex  ifi.lib.?.vt  cae  ad  dae  • 


Idem  tandem  faciemns  de  triangulis  iao  , 8e 
Ad : eritque,  vt  triangulum  aeg  ad  GAl.ita  bafis 
ec  ad  bafim  gh  . Sit  ergo  etiam  , vt  bafis  bc  ad 
bafira  gh,  ita  no  ad  quartam  op;  eritque  tertia  no 
ad  quartam  op,  vt  bafis  eo  ad  bafim  Gh,  Bc  confe- 
quenter,  vt  triangulum  bac  ad  a«i  . 

Vertim  fi  aliqua  figura  adeo  erit  irregularis  , vt 
nequeat  in  triangula  diuidi  ab  vno  punfto  con- 
nertantur  fingula  triangula  , in  triangula  «qua- 
lia, fed  eiufdem  altitudinis  ex  9.prop.  de  conuer. 
figur.  vel  parallelogramma , BebafeS erunt  inui- 
cem , vt  triangula  «qualis  altitudinis , Bc  confc* 
quen ter,  vt  triangula,  in  qux  figura  irregularis 
dittifa  eft,  vtcumque 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXXIX. 

Datum  reflilineum  in  datas  partes  fecare 
per  reflas  ab  vno  punflo  in  Utere,  vel 
in  angulo  difcedenlcs  , dummodo  in 
flungula  ab  vno  punflo  diuidi  poffit . 

Sit  figura  aigcdf  ; qux  in  triangula  i dato 
punfto  Adiuifa  fit  i hanc  io  quaflibet  partes, 
vel  proportiones,  nempe  quam  habet  V ad  TI  ~ , 
Bc  x ad  ri  -f  , voliunufque  proportionem  v ad  TI 
«fle  ad  partem  b. 


D AI  S I A . jiy 

Reperiatur  ex  propof.  prpcedeoti  linea  ls, qua- 
rum partes  habeant  eandem  proportionem  ad  in- 
uiccm,vt  triangola,  8c  eodem  ordine,  ita  quod  lm 
fit  ad  mp  , vt  triangulum  Gba  ad  triangulum  gac, 
8f  mP  fit  ad  Pr,  vt  triangulum  gac  ad  cad,  Bc  p|c 
fit  ad  as,  vt  cad  ad  das  . 


Tribus  verb  Ti,  Be  v datis  , Bc  is  repertf,  inue- 
niatur  quarta  proportionalis  lo,  ita  quod  vt  ti 
ad  v,  ita  fit  LS  ad  Lo,  qux  inter  p , Bc  m cadit. 

Diutdatur  deinde ; quia  linea  mP  correfpodet 
ex  ordine  bafi  Cc  ea  bafis  <x  fecundum  proportio- 
nem mp  ad  mo,  Bc  fit  quarta  proportionalis  ch  • 
Dico  trapeaium  aBgh  efle  ad  totam  figuram  irre- 
gularem abGCdf,  vt  v ad  Tl,  ideft  -f , 

Probatur  ex  Coroll.  propof. } 7.  Nam  ita  eft 
quantitas  lo  ad  OS;  vt  eft  quantitas  bagh  ad  quan- 
titatem refiduam  ahcdp:  fed  illa  Lo  ad  0$,  vt  V 
ad  rz  ex  effe&  Bc  inucrtcni ? , nempe  vt  a.  ad;. 
Ergo  etiam  figura  abph  erit  ad  refiduum,  vt».  ad 
8e  confequenter  ad  totum  erit  vt  a.  ad  5.  Bc 
abPh  erit  ad  totum  2.  adr.vtef!  Vad  IT. 

Placeat  rnrfus  diuidere  ea  proportione , quam 
X habet  ad  t i*  ita  quod  antecedens  proportionis  x 
fit  in  figura  Irregulari  verfus  b . 

Tribus  eodem  modo  inueniatur  quarta  propor- 
tionalis, vt  t ( ad  x;ita  ls  ad  lo  ; Bc  quia  hec  di- 
uifio  o cadit  In  tertiam  pr.  cojrefpondencem  ter- 
ti* bafi  cd  ; Tribus  rurfus  pr.  & po,  Bc  00  inue- 
niatur quarta  proportionalis  ce  . Nam  du&a  ab 
erit  abgce  ad  totam  figuram,  vt  X ad  t t eadem  ra- 
tione • 

PROBL.  II L PROPOS.  XL. 

* Fiottram  d dato  in  medio  punflo  in  da- 
, tas  partes  fecarcy  dummodo  ai  angulos  ab 
illo  punflo  refla  duci  po]]int . 

Sit  In  figura  abcdbf  datum  pun&um  X io  me- 
dio rbicumtjuc  malueris,  Bc  fic  diuideoda  fig. 
in  quatuor  partes  f qOales  ( pofT:t,8r  diuidi  in  pro* 
portionales,fed  in  prxcedenti  proportionalem  di. 
uifionem  exemplo  illuftrauimus  . ) 

Sit  linea  00  • cuius  partes  a»,  & hi,  Bc  ik  , Bc 
xL,  Bc  Lm,  Bc  mo  fint  eodem  ordine  proportiona- 
les ex  pfop.  JS»  vt  triangula  abx,  bxc,  cxd  , ox1, 
BXFfFXA,  qu*  diuidatur  m quatuor  partes  in 
jl  . Quia  ergo  prima  diuifio  p cadit  in  fecundam 
lineam  erit  latus  bc  fecundi  trianguli  diuiden* 
dum,  Ita  vt  quemadmodum  eft“i  ad  Hp.ita  fit 
BC  ad  n du&a  xs  erit  Xais  quarta  pars  . Sic  quia 
q, cadit  in  parte  kl,qu«  correfpondet  bafi  quarti 
trianguli  fiet,  vt  KL  adic^  ita  bafis  D*ad  dt  . Et 

d uda 
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du&a  xTerit  ix r alia  quarta  pars,  fr  fic  de  parce 
&, qux  pofcit  *f  bafim  correfpondentem  diuiden- 
d.rm  e fl  e,  vt  Lm  ad  Lk  i fi  V,  vt  fit  alia  quarta  pars 

»xv, 

V . 


Quod  Probatur  . Nam  ita  eft  ex  Coro!!,  prop. 
|7.  cf  ad  totam  GO,vtxABS  ad  totum  rcdilineum; 
icd  cp  cft  qutrta  pars  totius  co  . Ergo,  & portio 
Xabs  ei  it  quarta  pars  totius  redilinei. 

Iterum,  vt  eft  cc*ad  co ; ita  eft  abctx  ad  totum 
redi  lineum : fed  cqjcft  ~ totius  co  . Ergo  ftiam 
abctx  erit  j totius  redilinei . Ablato  ergo  axs, 
nempe  ~ , vt  oftendi  erit  sxt  -£•  totius,  & fic  di- 
cas de  alijs ; vt  per  fe  patet . 

EXPENSIO  VII. 

De  figuris  (cr  lineas , vt  cumque  duitas 
partiendis . 

• 

POfcit ordo, & ratio, vt  quemadmodum  fuper- 
ficics  per  parallelas  I ineas, fr  etfam  per  lineas 
ab  vno centro  progredientes  diulfimus,  fic,  & eas 
per  lineas  incertas , & vtfumque  dudas  partiri 
doceamus. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLI. 

Reflilincum  ejuodcumejue  partiri  per  lineas 
non  parallelas , nec  in  vnum  puncium 
confptr antes . 

Sit  Redilincum  abcdf  , quod  oporteat  fecare  ia 
tres  partes  lineis, *quf  nec  fint  parallelf.nec  fint 
in  vnum  pundum  coeuntes , vel  quia  id  nequeat, 
aut  quia  non  placeat . 

Fiat  redangulom  QO  «quale  arer  trianguli 
bae  , froT  «quale  arear  trianguli  bec  ,&  tandem, 
PZ  «quale  arear  trianguli  C?d  . Diuidatur  deinde 
qP  latus  in  tres  parces  in  B,  fr  s . Et  quia  prima 
pars  finit  in  bafim  1 t parallelogrammi  OT  «qua- 
lis fevundo  triangulo  beC  } ideo  tribus  I*,  it,  fr- 
Bcinucniatur  qnarta  proportionalis  ®L,  vt  fic  it 
adiR,  vtBc  ad  el  . Ducaturque  Dico  «Alt 
tlfe  tertiam  partem 'totius  redilinei . 

Probatur . Quoniam  op  rcdangulum  eft  $ qua* 

- le  triangulo  bae  cx  eftvdionc;  rectangulum  vero 
or  , quod  complet  tertiam  partem  totius  paralio- 
logrammi  «qualis  toti  redilineo  eft  «quale  trian- 
gulo beL.  Ergo  bae,  cum  MLoft  tertia  pars  re- 
dtlinci  1 cum  «qualium  ad  «quaha  eadem  fit  pro- 
portio : Quod  autem  triangulum  **i  fic  «quale 


V s XXIX. 

redanguloo*.;  patet . Nam  redaogulam  Orc(I 
ad  rcdangulum  or,  vt  bafis  1 R.  ad  bafim  IT»  fr  ita 
triangulum  beL  ad  triangulum  nc  eft  vt  bafis  ki 
ad  bafim  bc  : fcdhxc 
eadem  cx  tflfrdionc. 
quam  bafis  ix  ad  IT. 
Ergo  rcdangulum  or 
ad  rcdangulum  oT  ha- 
bet  eandem  proportio- 
nem, quam  m1  ad  BEC, 
fed  uc,&  or  funt  *. 
qualia : Ergo  etiam  re- 
digulu  OR  cx  a*-l.s.8c 
triangulum  bxL  erunt 
«qualia . Eadem  eft  probatio  in  trahenda  linea  |V; 
Siquidem  fecunda  pars  «sex  tribus  finit  in  bafctn 
tp  , in  S parallelogrammi  «qualis  triangulo  hfd  . 
Vnde  bafis  hd  fccanda  cft  proportionalitcr,  vt  tp 
fefta  eft  in  s,fr  traheda  PV,&  felcv  cx  did«  ratio- 
ne erit  fovelc  remanentis  redilinei -£- • 

..  y* 

EXPENSIO  VIII. 

De  planis  i punito  c.xtrinfcco  p trtiendis  . 

Sicut  plana  ab  vno  pundo  in  eis  eledo  in  plu- 
res partes  difcepfimus,  fic  a pundo  foris  cie. 
do  diuidemus, licet  id  fit  minus  nccefiariu>&  ma- 
gis laboriofu , & oon  femper  in  opus  reduclbile . 

PROBE.  I.  PROPOS.  XLII. 

Datum  Triangulum  a dato  extra  ipfum 
punito  tn  datas  partes  fecare . 

Sit  propofitum  triangulum  aec-J-  trianguli  bac, 
in  quo  ex  o pundo  extra  ipfum  dato!fit  aufe- 
renda data  pars  «qualis  triangulo  ACO . , 

Ex  lateribus  trianguli  ac,  fr  Ct>  fiat  redangq- 
lum  *F  ; linee  vero  parallele  OR  cx  »5.  lib.l.Elenu 
applicetur  rcdangulum  «quale  ipfi  ep  redangolo, 
& fiat  Ft  rcdangulum,  cuius  alterum  latus  in— 
uentum  fit  FT,mcnfurctur  itaque  a pundo  c latof 
Fr,  & fit  cx ; redangulo  autem  cx,  A*  mc,  ideft  tf, 
fr  fs  fiat  «quale  quadratum  qj_,  & huic  quadrato 
exJ7-  lib.j.  «quale  rcdangulum  cx  NQ.'frrtj|, 
quod  fit  conftitucndo  lactis  quadrati  pro  tangente* 
qu«  taogat  circulum,  cuius  diameter  np,  vel  tf 
«quet  cx  ,•  ita  enim  rcdangulum  nq,,  fr  pc^ex  cic. 
propof.  17.  lib  3 .Elcm.  cquabit  quadratum  cX  Fq» 
& ideo  ipfi  «quale  rcdangulum  cx  cx  , & mc,  vel 
tf,  fs  «qualibus  j transferatur  itaque  NQjatus  ab 
x in  R,&  ducatur  a pudo  dato  o linea  o*,  & Dico 
CAD  xqaari  triangulo  VCR,  fr  ideo  per  lineam  OR 
auferri  tertia  pars  trianguli  bac, vt.  fuit  promifsu; 

Pri^batur  autem. Kcctangalura  ex  CB>fr  Xtt.idcft. 
NQ..  &' ^«qual.bus  «quatur  quadrata  «angenti* 
fq.,  i deoque  redangulo  cx  mc,  fr  cx,  idcoquel*-’ 
tera  cx  10.  Iib.tf.Eu.  erunt  reciproce  proporttan*- 
lia,  eritque  c&  ad  mc,  vtcxadxR..  ldeoque  €$m- 
ponendo  erit  cr  cum  mc,  ideft  tota  MI.  ad  ca,vt  cx 
cum  xr  , ideft  cr  ad  cx . 

Verum  ob  parallelas  mc,  & cv  erit  ex  4.  Iib.dl' 
mo  ad  cv,  vt  mr  ad  c».,  qu«  funt  in  proportione» 
vt  cr  ad  cx  . ldeoque  mo  cx  id.lib.f.  erit  ad  CV^ 
vx  cr  ad  cx  • V nde  ex  18 . bb.6.  fi  ex  extremis  mo» 

fr  cx 
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fir  cx  componatur  re&angulum  erit  z quale  re&an- 
gulo  mediarum  cv  ,8rcn.  At  re&angulum  e* 
uo,  Sc  cx  cx  ciF;&io ne,  idem  f quod  lf  «equitur 
re&jngulo  Ei, ex  lateribus  c\,Bccd  triingul i c ao. 

Quare  etiam  eidem  ®f  aquabitur  re&angulum  cv» 

& cr  , 8r  propter  hoc  latera  erunt  recrproc£  pro- 
portionaliaex  io.  Iib.tf.  EI.  8c  ca  erit  ad  CA.vt  Co 
ad  c v.angulus  vero  c eft  idem . Vade  es  ll.hb.0, 
triangula  cad,  8e  c vr  erunt  aequalia , 

KA. 
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ea  omnia  preftanda.quar  dixi  prop.  pennltima  an* 
tecedenti , 8c  erit  diuifum  re&iliaeum  datum  id 
partem  daum . 

«*  . 

corollarivm  ; 

POeerit  etiam , 8c  aliquando  diuidi  In  plure* 
partes  dataS  l fed  non  feraper  ; quia  non  om- 
nia trianguli,  quz  in  figura  fient , poterunt  habe- 
re aliquo!  latus  pun&o  dato  oburrKim  vt  ac  ad 
quod  linea  duci  poflit  : talis  , que  non  fecec  'atus 
alterius  trianguli . Sed  ipfa  experientia  docebit 
poflibilitatem  rei , de  qua  queritur . 
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%) 
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Sitpun&um  datum  o . Oporteatque  reft angu- 
lum dabc  in  tres  partes  fecare,  diuiditur  in  tres 
partes  , 8c  fit  tertia  pars  la  parallelogrammum  , 
& reliquum  lc  duz  tertiz  partes  erunt ; diuidatur 
rurfus  per  re&am  fh  , eritque  «c  tertu  pars  ; fe- 
cetnr  itaque  fh  bifariam  in  b.  dr  ducatur  oi . Di- 
co trapez.um  v Lc  i efle  tertiam  partem  . 

WProb.  Quia  triangula  nigra  funt 
aqualia  cum  fint  rectangula,&  angu- 
li ad  vertices  s fine  aquales  : quare 
tantum  additur  in  triangulo,  nigro 
apud  v,  quantum  aufertur  in  triagulo 
nigro  apud  h . Vnde  figura  iVhl  erit  aequale 
tertiz  parti  cfhl  • 

PRORL.  III.  PROPOS.  XLIV. 

* Datum  ejuodcuTUjue  reftdineum  in  partes 
def  matas  per  Irneam  i punfto  extra 
ipfum  duclam  fecare . 

- . » r • - * 

Sit  reftINnenm  Abqs,  quof diuidatur  1«  tria»; 

gula,  «t  fiat  panlleiograromam  m n «quale 
toti,  * In  eo  parallelogramma  fitigull»  triangulis 
«qualia,  Tt  io  fig,  propof.anteceJ. 

Nimirum  mp  triangulo  bqa  ficut  pr  Ipii  Aqa, 
gr  nvItimoBAC.  Deinde  diuidc,  quia  p..naura 
o eil  prope  triangulum  ,ac  re&ang.r  n io  pire, 
quam  roles,  rei  qu«  tibi  data  fuerit  n t , «r  q ii» 
non  occupac  totam  partem  rn  ideo  autctiJ  po- 
terit i triangulo  «ac  i quod  fi  torim  occupaffet, 
oti  maiorem:  tone  triangula,  in  quo  dlulfa  cft  fi- 
«ra, edent  alio  paao  ordinanda,®  ducenda  ciTent 
1 rertice  c,  rei  partim  i c partlm  ab  a,&  illiare- 
Aangula  «qualia  facienda  in  rcaingujo  • n*  & 
ridendum  eodem  modo,  au  pars  data  ab  rno  ex 
Ipfis  fubduci  polfet . Nam  co  paflo  , «t  poterit  i 
triangulo  ipii  parallelogrammo  «quali  ea  pars  au- 
, ferri  per  1 lue  a es  i pun&o  dato  protra&am  . 
rf  „ Ouod  cum  obtinuerit . Tunc  illud  rc&angu< 
Ium  t n in  triangulum  «quale  dac  parti  in  paral- 
, leloerammoeicotufpondenti  f#&a  V.g.  in  pa- 
rallelognmanta  conoertendumcft  t Es  deiqde 


EXPENSIO  IX. 

t 

De  planicitbus  Mujicil , o proiedis . 

P Lanities  proie&r  funt  illx,  quz  mfcuntur  i 
lineis  proie&orijs  latera  figurarum  proijcicn- 
darum  lambentibus, vc  dcfcriplimus  tra&.atf.pro- 
pof.  8.  & quidem  de  illis  , prout  conus  proic&o- 
rius  dire<9£  in  eas  incidit , non  agemus , vtpote 
quod  de  eis  certum  fit  efle  in  duplicata  ratione 
luorum  laterum, cum  vt  ibi  oftendimus  de  circulo 
figurz  fimilcs,fint  itaque  de  eis  agenJu  cum  radi) 

Erole&orij  in  planu  oblique  incidue , & przcipud 
ic  dc  eorum  proportionibus  agere  in  animo  cft  • 

T H E O R.  I.  PROP.  XLV. 

Spatiorum  originalium  altitudines  adpro- 
ieHorum  altitudines  obtinent  eam  propor- 
tionem , ijttr  diflantia  remotior  ad  al- 
titudinem centri , yi  prima  fint •;  quod  fi 
fecunda  etiam  eam  quam  dtHanlta  pro- 
pinquior ad  interceptam  dijlunttam  • 

STt  fpatlum  originale  ohrd,  culos  altitudo  co, 
diftantia  des  ccntn  F perpendiculari  al- 
titudine ef  i altitudo  verb  huius  plani  p roij- 
ciatur,8r  fit  dt  . Dico  6 D altitudinem  tffe  ad  alti» 
tudwem  DT,  vt  ce  maior  diRumia,  ejuam  DE, ni  if 
altitudinem  centri  r * + 

Pacet  ex  4.  ftib.tf.  Nam  ob  parallclifinum  linea- 
rum , ita  gd  cft  ad  DT»  vt  ge  ad  ef  . 


Deinde  fit  altera  sltituJo  Lc,quf  non  fit  prima» 
fie  Immediata, vt  cft  gd  . Dico  quoJ  p<oic&a  in  ti 
habet  proportionem  , ne  dum » qu?  eft  Le  ad  b F ; 
fediaiupcr,  quz  ge  diftaotia  propinquior. »d  db 
interceptam;  nempe  compofitam  ex ts  adir»8c 
0 ad  ps,  vt  fi  dr  eflet  J.ce  4.  at  «F  2.  flr  le  J . pa- 
, bccct  1^0  nd  ti  proportionem»  quam  »0.  ad  6.  quz 

cft 


T*RACTATVS  XXIX./ 


jr  6 

ttt  compofita  en  4.  Sf  f . » i »•  Sr 

Probatur.  Nam  dufta  cO  parallela  ip«  PA • 
Irit  iG  ad  «o,  »t  ie  remotior  dittantia  ad  fe  alti- 
tudinem centri , fedeo  eft  ad  T 1 ; vt  qf  td  TF  > Sr 
cf  eft  ad  tf  , vt  ce  propinquior  di  dantia  a J de  in. 
tercepum  diftantiaip  . Ergo  te  erit  ad  T 1 > ne  dum 
Vt  le  ad  fE;  fed  etiam,  vt  ce  ad  01 . V ode  Lo  ad 
Ti  erit  compofita  proportio  ex  te  ad  ef  , Se  CE  ad 
E, , tc  fic  dicat  de  aliji  fcquemibut  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XLVI, 

* Omnes  latitudines  planorum  ori^naLu  ad 

omnes  planorum  pronBorum  eam  habent 
rationem,  tjuam  dt flantia  i centro  ad 
interceptam  dtflanttam  . 

* * Atitudlnes  originariat  ,vt  ca  eamdicoetli- 
-t  -.  nere  proportiot  tm  ad  froliBas  latJudinei  9 

Vr,  quam  diftantn  gb  ad  interceptam  D*  . 

Probatur  . Nam  CHeft  adwT»  vtGF  ad  ft  ex 
4.  lib,5.  elem.  at  vt CP  ad  ft;  fic  eft  ce  ad  de  . Er- 
go vt«n  ad  nT,  fic*»  ad  de,  & idem  afferas  dc 
latitudine  Lqj  qu*  fc  habet  ad  mi*  vt  le  ad  de  , 


ad  Dt:  rurfus  altitudo  lg  habet  proponionem  ad 
Ti  altitudini, vt  le  ad  ef  • ft  cs  ad  de  ex  45.  h. 
Ergo  proportio  trianguli  lhc  ad  triangulum  «IT 
confequitur  proportione  es  ad  Di  duplicati, nem- 
pe diftantif  minoris  ad  interceptam  dift jotiara , 
ft  infuper  diflantix  maioris  ad  altitudinem  cen- 
tri . 

* Probatur  quoque  de  reliquo  triangulo  l<*h 
ad  triangulum  nmi  . Nam  ' Q,  latitudo , ft  bafii, 
coi  lata  ad  mi  bafin»  eft,vc  maior  diftantia  lb  ad 
interceptam  diftantiam  de  .•  altitudo  verb  ic  eft 
ad  altitudinem  Ti , vt  le  ad  ep  , ft  infuper,  vt  et 
ad  de  . Ergo  triangulum  nmi  eft  in  proportione 
compofita  altitudinum,ft  bafium  nempe  L»  ad  tD, 
& ce  ad  »E,  & LE  ad  ef. 

Aduerte  tamen , quid  fi  fit  prima  fuperficies 
bhcd  , ft  immediata,  tnne  habet  proportionem 
triangulum  originarium,  quidem  bdc  ad  triangu- 
lum obt  proieftu,vt  ce  adEF.  Quoniam  altitudo 
quidem  dt  talis  eft  proportionis ; bafis  vero  bd 
eadem  . At  triangulum  hgb  ad  triangulum  bnt 
proportortionem  obtinet  compofitamex  propor- 
tione «I  ad  ip  , & proportione  gd  ad  Di . Ratio 
eft  quia  altitudo  quidem  gd  ad  dt  eam  proportio- 
nem obtinet  ce  ad  EP*  at  latitudo  aliam  propor- 
tionem ca  a d e*  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLVUL 


THEOR*  U|.  PROPOS.  XLVit 

* Superficies  generans  parallelis  contenia9 
qua  fit  diutfa  diagonali  in  duo  trian- 
gula , alterum  quidem  triangulum  ori- 
ginarium ad  proieflum  eam  habet  pro- 
portionem duplicatam , quam  diflantia 
tota  ad  interceptam , O'  'quam  diftantia 
remotior  ad  altitudinem  centri  radiofi  9 
Alterum  autem  habet  proportionem  ex 
diRantia  minori  ad  interceptam , C9"  di- 
flantia  remotiori  ad  altitudinem  eeruri 
radiofi , 

*rx  Etur  fuperficies  qtHcdlaifa  diagonali  IU* 
f qu*  proijciatur,  ft  proie&afit  in  «*TM. 
Dico  fnperficiem  lho  efle  ad  HlT  primo,  vt  ca  ad 
Di » fecundo  rurfus  n 0*  ad  id*  ft  tcitib  cx  lb  ad 


Probitar . Nam  triangula  quae  cumque  ex  Cor. 
9.  prop.aa.  lib.tf.  ca  habent  proportionem,  qop 
componitor  ex  altitndioibas,  ft  bafibut : fed  ba. 

fis  cu  babet  proponionem  ad  bafimNTj^uamcB 


* Superficies  muficas  augere , vel  minuere 
fecundum  datam  rationem. 

It  data  fu  per  fi  cie*  a c c l augenda  fecundum 
O datam  rationrm  V ad  s.  Imiematur  itaque 
media  proportionalis  ft  trahitur  diagonalis 
Lc,  producaturq;  ini, nempe  vfque  ad  parallelam 
fe  bafi  bl,  ft  iterum  prolungetuf  ju  1 • Kurlufq; 
ducatur  diagonalis  Da,  qu*  ft  fcccnt  in  O;  fiat 
deinde  vt  Vad  &,  fic  JLOad  iO  * ducaturque  ab  I 
parallela  ai  bafilB,ftdu*  af,  ft  »i  ab  1,  fta 
ducantur  ad  centrum  F,  qu*  frobunt  diagonales 
ad  in  D,ft  ie  in  n , perque  pun&um  D ducatur  h d 
parallela  bafi  ai,  ft  erit  fa&un»,  quod  imperatur  . 
Nam  bcl«  planum  eft  ad  planum  hdai  in  propor- 
tione data  V ad  S . 

* Namoftendetur  primo  adhi  efle  fuperfi- 
ciem  muficam»  vel  proic£im,qaia  cx  proppof.ti. 
tra&.i6.  crura  trianguli  api  * & b»L  funt  feda 
proportionaliter  parallelis  AI,  ft  W>  muficd  ob  Il- 
licam ii  ia  ca  obliqui  incidentem . 


Deinde  bafis  l b ad  bafim  a i eft,  vt  ▼ ad  a. 
Namdu&apcr  o refia  x H perpcdlcular  i ad  *l,  H- 
nea  to  eft  ad  oi.vt  oa  ad  oh  in  triangulis  xquian- 
gulls  AOi , 8c  odh  ob  angulos  ad  reiticem  uodA 
AOI  xqualea,  & angulot  incidenti,  liner  ie  in  pa- 
rallelas  HD.fc  «c , «r  el,V  Al.fed  L0  ad  io  eft  vt  v 
*d  HeactioStionc:  Ergo  etiam  oo  ad  ou  ; Cum 

2taque 
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itaque  Lo  fit  ad  or«  vt  og  ad  oh  , & ideo  pertnutan • 
do  ^ o ad  oo  i vt  oi  ad  oh  , Hinc  componendo  LO 
cum  Og,  ideft  l e.  ad  Lo,  vt  ot  cum  oh  ideft  ltf 
ad  Oi;rurfufque  permutando  Lo  erit  ad  HI»vt  lo  ad 
10,ideftvtV  adn. 

Sed  vt  Lo  ad  10,  fic  eft  bafis  bL  ad  Ai  in  trian- 
gulis equiangnlis  bol,  Se  aoi  ob  parallelas  bl,  Se 
ai  . Ergo  erit  lo  ad  Hl>  vt  bafis  bl  ad  bafim  ai, 
lcilicet , vt  V ad  R . 

Et  quia  in  triangulis  0ND,8r  oq£,  Ita  eft  ob  pa- 
rallelilmum  linearum,  oqad  oN,  vtoc  ad  oh  erit 
oq.3^  CN* vt  v a{*  R,  & OT  er‘c  *d  ox>  qui*  *ft  in 
jequiangul  is  triangulis  Lct,  Sriox,  fic  quoque,  vt 

©T  ad  oX,Utus  lo,  Se  oi . Quadere  erit  oqad  on, 
ve  ot  ad  ox,  & permutando  Oqad  OT,  vt  on  ad  oX, 
Se  compendo OQCyim  oT, ideft  qt  ad  oT,vt  on  cQ 
OX,  ideft  HX  ad  ox  fciiicet,  vt  v ad  » . 

« Quia  itaque  triangula  habent  proportionem 

cotm^fit3»"  ex  proportione  bafium  , Se  altitudi- 
9 num er  propof.x a.  Coroll.».  lib.tf.  altitudo  vero 
1 trianguli  bcl  eft  tq>&  trianguli  ai p eft  xN}  ba- 

1 fes  vero  funt  bl,  Se  ai  . Ergo  habebit  proportio- 

l nem  compotitam  ex  proportio  ne  eadem,  qu*  eft 
' bafium,  Se  Altitudinum : quare  ex  p.i.  traft.p.  ex- 
: penf.y.  erit  proportio  duplicata  trianguli  bcl  ad 

triangulum  adi,  quf  bafis  bl  ad  bafim  ai  , fcilicct 
v ad  R ,*  proportio  vero  v ad  S data  eft  duplicata 
eius,  quam  habet  v ad  r . Ergo  triangum  bcl  ad 

triangulum  aD!  habet  proportionem, vt  V ad  *. 

♦ 1 dem  dicendum  de  triangulis  bcc,  Se  ahd;  fi- 
l quidem  eadem  altitudine  gaudent  xN  > & Q?  > ba* 
fis  vero  gc  eft  ad  bafim  Hd  In  squiatigulis  trian- 
gulis occ,  OHD,  vtocadoHi  fed  iam  oftenfumeft 
ocadHoeam  efle  proportionem,  qu*  Lo  ador, 
ideft  ex  cffc&ione  , quam  V ad  r . Ergo  Se  bafis 
ce  erit  bafim  hd  , vt  v ad  r . Cum  itaque  bales, 
& altitudines  obtineant  eandem  proportionem,  Se 
proportio  triangulorum  fic  compofita  ex  altitudi- 
aibus,&bafibus,que  eft  eadem, erit  duplicata  eius, 
qu*  eft  V ad  r,  nempe  erit,  vt  V ad  s . 

S»  verb  agatur  de  diminutione  duftis  diagona- 
libus ad.  Hi  fiat  vt  s ad  r.,  fic  ao  ad  bo,  qu*  roen- 
fiirctur  ab  o in  b,  Ar  duda  parallela  bl  catera  per- 
ficiantur: vt  prius,  & compleatur  fpatium  bgcl» 
eritque  fpatium  muficum  akDI  ad  fpatium  muli- 
cum  mcci,  vt  s ad  V eadem  prorfus  ratione,qaam 
fupra  affignauimus  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XLIX. 

v * * 

Superfetes  iuxta  datam  proportionem  HaS\ 
monic}  fe  diminui  incipientes  conflituere • 

i i 

Sit  data  proportio  a ad  b-L  > oporteatque  con- 
ftituere  fuperficicS  procedentes  harmonici 
Iuxta  datam  proportionem ; ita  vt  primus  termi- 
nus fit  4,  fecundus  fit  f , & reliqua  progreffio 
fequatur,  vt  exigit  progreflus  harmonicus. 

Repcriatur  media  proportionalis  Inter  A,  Sei, 

Se  (ite:  fiatque,  vel  exhibitum  fit  triangulum 
orE,  in  quo  harmonica  proportio  ioftituenda  eft , 
fiatque  vt  a ad  c fic  CE  ad  bf,  Se  ducatur  paralUla 

HI  . Deiade  ducatur  diagonalis  Bi»vfque  dum  oc- 
currat dud*  a centro  parallel*  iN  bafi  ro  in  m , 

Se  diuifa  ig  per  medium  in  b-  j ducatur  n *.,&  vbi 
fecat  ia  o»ducatur  parallela  lo  . Dico  fpatia  Har- 
monica Ho  ad  OF  habere  proportionem,  quam  a 
ad  B . v 


DiKSI  a:  52I 

Probatur.  Nam  ex  propof.r.  trad.itf.part.j; 
c i eft  diuifa  harmonicd  cum  bafes  fr.  , Se  rg  fint 
z quales ; Vnde  erit  vt  fe  ad  he  termini,  fic  diffe- 
rentia FL  ad  LH  { fed  vt  fe  ad  he  termini, 'fle  eft  a 
ad  c , eft  autem  a ad  c proportio  duplicata  eius, 
qu*  eft  a ad  B’  Ergo  a ad  b habebit  proportionem 
duplicatam,  qu*  eft  fe  ad  h e tcrmlhos, Se  i Jeo,qug 
eft  trianguli  fec.  ad  triangulum  fimile  ex  16.  \,6, 
elem.  hei  j fed  ex  Trad.  a8.  de  propof.  rr. 
vt  eft  triangulum  feg  ad  triangulum  hei,  fic  eft 
Lo  fuperficles  fcalena  ad  HO  fuperficiem . Ergo 
yt  eft  a ad  B,fic  eft  lc  ad  ho, nempe,  vt  4-  a<J  ge 
innat  endo  lio  ad  L«»vt  b aJ  a : quare  fi  fequaris  di- 
minuendo harmonici  ducendo  lineas  qn,  Se  ts  a 


partibus  squalibus  qt,  & tf partibus  F8.,Sr  r.o, 
fuccefliuc  harmonice  a data  proportione  dccrc- 
fcent  termini,  vt  primus  fit  , tertius 
quintus  —,feptimus  -y,8e  fic  fuecelliu£  ex  pr.j.Tr* 
l6,p.».Siquidem  ex  trad.aSde  progr.prop.ii. etiam 
fpatia  triangularia  harmonicd  proporcionalitcr 
decrefcunt,  vt  ipf*  line*,  qu*  In  primis  terminis 
duplicatam  FBadHs  obtinent  proportionem,  qu* 
eft  vt  a. ad  j.vel  a ad  b:  line*,  verb  illae  ex  $.  trad. 
If.part.z.  vt  numeri  4 44  procederent:  quare 
etiam  triangulorum  fuperficles  , qu*  duplicatam 
bafium  habet  proportionem,  ita  fuccefliuc  propa- 
gabuntur . Differenti*  Verb  erunt , fuccefliuc, 
vt  primus  ad  tertium  ponitur,  nempe  vt-f  ad-2- 
ideft  4 ad  -cxpr.t  a tradi*.  at  termini  fcjJicet  • 
triangula  fuccefliue  fe  habebunt  harmonici  vt  4 
44  4 T ■$-»&  c*t.idcoqj  gl  erit  ad  li,  vt—ad-j- 
fc.vc  gef ad  HlE,atHo  ad  Hi,vt  ad  4, nimirum, 
vt  triangulum  leo  ad  triagulum  mie,&  im  ad  mt, 
vt  4 *d  4,fcilicet,vt  triangulum  hei  ad  triangu- 
lam pe  y,  vnde  differenti*  non  fuccelfiuc  fe  habe- 
bunt, nlfl  bin*,&  bin*  fumantur  . 

EXPENSIO  X. 

De  pUnit  iebus  Ifoperimctris  confli  tuendis  . 

AD  perfedam  cognitionem  mathematicam 
iftetradarus  neceflarius  eft, cum  aliquibus 
videri  poflh  squales  figurarum  ambitus  zqualia 
quoque  fpatia  continere , quod  verum  non  eft,  vc 
videbimus:  Quia  verb  aliquando  opus  poteft  efle, 
quod  aliquis  requirat  figuram  eiuldem  ambitus, & 
squalis  arexiidco  id  quoque  docebimus  przftare  • 

DEFINITIO  I. 

ISoptrimttr*  figur*  * quala  ambitui  bo. 

bent  4 

DEFINITIO  II. 

A Res  cmuthbct  figura  e fi  eiui  fecundum  planum 
capacitas . 


Vun  TROBL. 
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PROBL.  I.  PR  OPOS.  L. 

figuram  regularem  alteri  ifbpertmetram 
confli  tuere  dato  alter  irn  figura  confli  uten- 
da angulo . 

It  (exagonum  a,  cui  figuram  Ifopcrimctran^ 
V.  g-  Pcot agonum  opofteat  conftjtuere . 
Latera  fex  fexagooi  fuper  iineam  a»n  extendan- 
tur j tju^lc  vnum  ex  ipHs  «IImp.  Hancque  lineam 
diuide  iuxta  numerum  angulorum  ad  centrum, feu 
quod  idam  cft  laterum  fig.  conftituendj,  nempe 


Pentagoni,  vt  eft  Mo.&OQ^arQR.&rRSjSrsNiex 
duabus  reroMO,  & QQ,.  fiat  angulus  c «qualis 
angulo  petagoni  dato  c,&  idem  fiat  de  reliquis  tri- 
bus annedendo  V.  g iLt^ad  ce  fub  eodem  angulo 
joterno  r-,&  fiet  Pctagonum  dato  Ifoperimetrum  ; 
vt  patet  rx  >pfa  conftrudione . 

Endemque  modo  quf  libet  alia  figura  regularis 
alteri  lfopenmctra  conftituccur . 

PROBL.  II.  PROPOS.  J4, 

Dato  angulo  fealeno  ft> per  eandem  bafim 
squiowum  lfop(nmt(rnm  triangulum, 
(onjh  tuere . 

Sit  datum  triangulum  fcslenum  **c,  eul  «quit 
crurum  ITt  conftituendum  Ifoperimetrum  j 
Pucatur  op,&  in  illam  transferantur  latera  ac, 
fcce.&fmt  or  » & r p , hxcque  linea  diuidatur 
bifariam  in  Q.»  & ex  duabus  «qualibus  Oq^  8e  q£ 
fuper  bafim  ABConftituatur  triangulum  AFS.'Nao\ 
illud  frit  ifoperimetrum  alteri  acb  . 


farlam  in  m ficut , 8e  bafis  bc  in  K . Sumpto  verb 
interuallo  hm  linea*  dimidio,  centro  E portio  cir- 
culi ducatur,  quae  fecet  parallelam  Ac  in  pundo 
p,  ducaturque  ef,  Se  a c parallela  ef  lincj , quae  fit 
cc  . Dico  parallejogrammum  svr.c  clfc  trian- 
gulo cba  Ifoperimetrum,  & «quale, 


Probatur  de  «qualitate  ex  JJ.lib.I.  Quid  ver$ 
|5t  Ifoperimetrum  patet : Nam  latera  pc,  5rcce- 
qualia inuiccmobparallelifmum  funt  aqualia  bafi 
bc  . Nam  ic  cft  medietas  . Vnde bafis  «qualis  fg 
erit  etiam  alteri  medietati  be  «qualis ; Latera  re- 
rd  et  , cc  funt  «qualia  lateribus  ba,  dt  ac  , quod 
fint  fimul  «qualia  line*  Hi . 

PROBL,  IV.  PROPOS.  LIII. 

Rcflangulum  parallelogrammo  non  refla»* 
gu{o  squale , Ifoperimetrum 

confli  tuere . < 

# 

C It  redangulumocinprec.fig.  equale  paralie- 
C*  logramroo  «crc;  fcd  non  ifoperimetrum^ 
oporteatque  feruata  «qualitate  in  ifoperimetrum 
transformare. 

Inuenjantur  eius  lateribus  eo,&op;  media 
proportionalis  rs  , cuius  quadratum  ex  19.  lib.6* 
eft  redangulo  oc  «quale  . Deinde  laseribus  EC, 
8r  cc  paralielogrammi  non  redangull  redadi*  fn 
redam  QV,quj  fint  q.i,8c  i v,tota  qv  fee etpr  ex  tr. 
if.propof.ttf.  vts»  inter  Tegmenta  qz,  &zvfic 
media  propprtionalifjredangulyq;  qzv  ex  extre- 
mis qz,  &rzv  erit  «quale  quadrato  medi*  as* 
& ideo  redangulo  oc,&  fiCdatoe*  19.  lib.tf.  Sed 
dico,quod  etiam  Ifoperimetrum  fit  parailciogram- 
010  ec  eidem  $fitp . 

Probatur . Quia  latera  zv , Se  zqfunt  «qualia 
line*  vq,  cui.&r  funt  «qualia  ex  eflfedioac  latera 
ic,  Se  cc : quare  etiam  reliqua  reliquis  • 


9*- 


X"  *'? 


PROBL.  V.  PROP.  LIV. 


Prohatur . Nam  ac,  Se  cb  fcaleai,  ficut  a?,  pr 
(rura  zquicruris  funt  «qualia  Jinczop*  quare 
etiam  inuiccmibafis  vero  a b communis . 

PROBL.  III.  PROPOS.  J.H, 


Dato  refltlineo  quocumque  squale , ey*  ifo- 
perimetrum reflangutum  conflit uerey 
cum  fert  potefl . 


Dato  triangulo  pa^alltlografnmum  *qualex 
<y  llopcrtmetrtirq  con Attuere . 

Sit  datum  triangulum  bac,  cui  «quale,  fimulqi 
Ifoperimetrum  parallelograjnmum  fit  confti- 
tuendum  : Latera  ba,  & ac  in  redam  hl  tranf- 
ferantur , Se  fint  hn  , & me  • liaeaque  diuidatur  bf- 


Sit  datum  multiiaterum  A rcdilineum,  cui  *- 
quale  fit  redangulum  ft  , Se  linea  Po  (qualis 

dimidiato  ambitui  redilinci  a \ 

Inueniatur,  vt  in  antecedenti  figura,  media 
proportionalis  inter  redagqli  ft  latera  rv,8r  rz,8e 
(it  TC,qUf  fi  fit  «qualis  dimidio  PV  liocf  eft  ips^ 
quadratu  ex  rc,qqod  quxritur.fi  maior ; vt  hic,iarn 
non  poteft  feeari  Po  In  duo  fegmenta,  later  qu* 
fGfit  media  proportiones  : quiacrcda  norma- 
liter 
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iitwfuper  kO  deberet  contineri  intra  femicirci». 

Ium  Pl o , cui  mediet»  Vo  eft  feraidi j meter  . V#- 
deLV.vilfoualijrt;  perpendiculari»  maior  femi- 
diametro  efle  nequit,  non  capiet  in  femi  circulo 
our , qmmobrem  non  poterit  Probi  en»  c«cqui . 


EXPENSIO  Xf. 


Io  nigro,  cui  jquale  eflet  c*»  rc&sngulum,  Intef 
cuius  latera  media  proportionalis  eflet  fh;  tunc 
THeflet  minor  medietate  vi  llnrar  totius  o«,  quas 
«qualis  cft  dimidiato  aihbital  rcflilinei  dati  a ex - 
clufo  ni^ro  trilgulo.  Quare  io  poflet  ex  itf.Tr.lf* 
Ita  fecari  in  t,vt  inter  fegmenta ia,&r  ro  inuetiu 
fu  eflet  media  proportionalis.  Quamobre  rcftati» 
gulii  fub  Tegmentis  &(,&  *w>ehuf«m eflet  «quale 
quadrato  ex  pH,&  confequenter  re§ilinco  « *- 
quali  ex  17.  lib.<5.  Se  undem  redilineo  a exdufo 
triangulo  nigro  . 

EU  autem  ifoperimetrum  , quia  1:  t > & *>o 
medietas  laterum  funt «qualia  line*  OI,  qug  eft  *- 
qualis  medietati  Uterum  muiciUtcri  A exclufo 
triangulo  nigro . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  LV. 

< - t •' 

Re  fi  Angulum  confit  tuere  <tau*U , ifope- 
rimetrum  femt  circulo , vel  eius *■ 
partibus . 

IAm  docuimus  ex  quadratrice,  vel  per  nume- 
ros lineam  peripheri*  rqualem  inuenire , vel 
quafi  pqualem, docebimus  autem  Tr.Jo.reftangula 
«xfemi  diametro,  fic  re&i  «quali  femiperipheri* 
«fic  squale  areg  circuli.  V nde  medietas  ca  erit  *- 

Jjualis  medietati  rlt  quarta  pars  quatt*  parti,  & 
exta  fcitg  arep  circuli  erit  «qualis  • 


m 


De  proprietatibus  figurarum  Ifopsrmetra- 
eum. 

T;  Iga«?  Ifopcrlmetr*  id  hibent  mirabile,  qnbd 
E I.iquallambira  cbclaff  ireutime  inuicc  con- 
tinent inzqnalet,  pront  aut  anguli,  aut  latera  inc- 
qpalta  fune  ; ideoque  ad  arearum  dlguofccnJas 
exa&ius  proprieratea.bfc  cognitio  baurienda  eft. 

THEOR.  J.  PROPOS.  LVI. 

Triangula  Ifoperimetra , quo  Uter a nugis 
ab  aquaJitatc  raedunt  ambientia  angu- 
lum verucalent.ro  funi  minora,  (y  quo 
magis  anguli  ai  babm  invicem  diffe- 
runt, 

» eu  . cdusufci,-V'l  r,  ■ ■ -■  * 

* C Int  duo  triangula  ihiperimetra  s*c,  ,V»dc 
|3  habentia  eandem  bafim  bc  . Dico  primo , 
qobdeactmngulu  erit  nimiis  triangulo  •DC.guia’ 
lateta  Uk  i nequitia  mdgis  in  a »c,  quam  ia  bdc  . 

■ >U  -i  fag"  i>(A  ‘ ■?,;  . rx  " F»  c t 


Hoe  intem  re&ingu  Ium  * e equile  dimidia- 
to citcnlo  eft  Ifoperimetrum  ipfi  ; Gquideoi 
duo  latera  m.  , 8 tcu  funt  equilia  diametro  11 
(«era  reto  ad.Sc  ic  funt  equilia  dimidio  circum- 
ferenti*,cum  vnutn  er  Ipfia  fit  medietaa  linee  z- 
qualii  dimidie  circuntferentif  atr,*  cbfequenter 
quartf  parti  il  equalii.Vnde  8r  ad, ce  <rit  q qualia 
circumfcrdtlp  «.FiSic  dicat  de  medieuteu,&c(t. 
rt  ex  te  met  potes  confidet  are , 


m 


t * T 


Probatur . Qojt  triangula  funt  ifijperimetra 
eadem  hl  menfurabit  latus  ia,  Se  ac.  Se  latus  bd, 
Se  dc,  quadere  ex  propof.tr.141pr.aj.de  conicis  e. 
Se  c pun&a  foci  erunt.Sf  vertices  h,  a,  d,  l eriiqt 
in  EUipfi . Vcnlm  in  EUipfi  applicata  ideo 
normalis  eft  minor  applicata.  Se  notrhali  ntjergo 
altitudo  ma  eft  minor  in  triangulo  ■Aceiufdem 
bafis,  ac  trianguli  sdc  altitudo  ed,  qu*  eft  maior; 
quare  e?t  1.  lib.tf.  Elem.  Coroll.  minus  erit  trian- 
gulum iac  > quam  triangulum  bdc  . Quod  vero 
altitudo  ma  fit  minor , quam  bd  , qu*  fit  maior. 

Probatur.  Qui*  ita  eft  ex  prop.7».tra&.  24. 
conic.  In  femlclrculo  hgL  fiaus  em  ad  applicatam 
AM,eft  vtfinus  ce  ad  applicatam  de, ergo  permu- 
tando em  ad  Ep  eric  , vt  ak  ad  dE  , quare  tx  11  lib. 
5.  minor  erit  , quam  nE  j fituc  minor  eft  finus 

M».  qu*m  Bc  • ; 

Probatur  quoque  fecunda  pars,  quo  latera  op- 
poGta  funt  magis  imequalia , eo  anguli  adbafim 
funt  magis  inzqualcs»  Quia  maiori  angulo  maius 
latus  fubtenditur  ex  19  tib.i.Eiem.  Sed  fam  ofton- 
funi  eft  , quod  quo  latera.magis  in*qu.ifu  funt,  «6 
trugult  ifoperimctra  efle  minoris  ca/>4Ci>ati*»£r- 
go  etiam  quo  magis  anguli  ad  bifrn  funt  in*qt|a- 
les } ideoque  triangulum  incerir  mino*  triangu- 
Iokdc:  quia  saguli  abc  , Se  acb  funt  rjjJgis  in*- 
quales,  quam  anguli  Dac  ,8evctt  gti<»cum  latera 
iubtcnfa  minus  inuiceru  inaquantur , quamlnte. 
ra  trianguli  bac.  Quod,  fle  confirmatur  fequen- 
ti  propof. 


Vuu 
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,*4  TRACTAT 

COROLtARJVM. 


»r  T Ineeft  trlagulum  Ifofcellu  ifoperimetrum: 
LJ  illud  cffe  minyS,quod  angulos  ad  bafim ha- 
bet nugis  inxquaies  alicui  tertio  ; Nam  accomo- 
detur  ac  in  Eilipfi,  Be  fic  ca,  &'  ducatur  m,  Tru- 
gulum  itaque  hac  erit  minoris  capacitatis  ; quam 
triangulum  ifofcellcs,&  illi  iropcrimetrum  aoc; 
fed  b.  Se  a funt  «quales  anguli  iouiccm  ob  f qua- 
lia crura  ca,  &•  ca,  licet  tertio  minori  c trianguli 
bac  maiorem  proportionem  dicant , 8r  ideo  magis 
ipfi  inj quales,  quam  duo  B,8r  c angulo  p trianguli 
i*dc  . Ergo  quo  magis  duo  anguli  trianguli  ifope* 
rnnetri  iunt  inxquaies  tertio, co  triangulum  eft 
minoris  capacitatis  • 

Prob.  etiam  de  angulis, fi  fine  acuti  in  ifofcello 
triangulo,  qui  fc.  dicunt  minorem  proportionem 
ad  angulum  verticalem  fatim,  quam  anguli  alte- 
rius, qubd  ideo  minorem  aream  comprehendant  . 
Nam  bac  ifofcellea  diuidatur  in  duo  a vertice  c 
linea  normali , Be  parces  componantur  fccimd&ni 
latus  breutus , vt  fecimus  in  triangulo  oNt^,  cuius 
parte»  oN*  A WQi  funt  trianguli  bac:  Iftud  trian- 
gulum habebit  angulos  o,  & qad  bafim  diccotcs 
minorem  proportionem  ad  angulum  verticalem  n 
quam  duo  >,&  c ad  anguium  o trianguli  bdc  t Et 
iam  oden fii  eft  minas  quo  ad  aream  ipfo  triangu* 
lo  euc.Vnde  colliges  etiam  TPH  pquiagulum  ifo- 
pcrimetrum  triangulo  »pc,eo  efle  maius, 8r  omni, 
bus  triangulis  fibi  ilopenmecrit  non  habentibus 
angulos  anales,  aut  latera  «qualia . 

THEOR*  II.  PROPOS.  EV. 

Eadem  proportione  figuris  in  ifoperimetrit 

diminuuntur  Utera , 7*4  anguli . ’ 

PAtec.  NI  eadem  pars  efl  totfus  ambitus  fui  la- 
tus pentagoni,  qus  angulus  pentagoni  qua. 
tuor  rc$orum  / fic  ut  enim  0*  efl  j . pars  ambi* 


tus  pentagoni  mncv  jo.h.  fic  angulus  petsgoui  xax 
eft  quinta  pars  quatuor  r*&or  inn  * €t  ficut  angu- 
Ius  exagoni  e((  fexra  pars  quatuor  rectorum  an gu- 
lorum  ; fic  & latus  figurx  p excedenti  ifopcrima- 
rr«  Pm  eft  ictu  pars  aiifdejn  ambitus  mh  . 

COROLLARI VM  i 

Hinc  verb  dedfeces,  Be  partem, qua  latus  malui 
fuperat  minus , vt  eft  op , qua  latus  om 


V S X X IX. 

pentagoni  fuperat  latus  i*M;  e «agoni,  bibere  ean* 
dem  proportionem  ad  latus  minus  r*t, quum  angu- 
lus pentagoni  fuperat  eugoni  angulum  ad  ipfum 
angulum  exagoni  xaz,  namque  vt  pait.f . Trafi. 
14,  prop.y.  eadem  para  quintaefi  refiduum  op  la- 
teris Pm;  qu«  eft  om  totius  ambitus  mn  . Siqui- 
dem fi  auferas  quinque  fextas  partes  a quinque 
quintis  refidua  erunt  quinque,  qu* complebunt 
partem  fextam  : ideoque  ficut  om  eft  qtiima  pars 
totius  mn.*  fic  vnum  refiduom  o** ex  quinque  re- 
manentibus erit  quinta  pars  vmus  partis  fext*,  Be 
idem  valet  de  angulis  obeandem  proportionem 
oftcnfam  in  prxced.  vnde  zat  erit  quinta  pars 
anguli  xae,  Be  idem  dicas,  fi  medietatem  tum  refi- 
dui  zat»  tum  anguli  J[A2  affumas,  vel  fi  medieta- 
tem op  refidui  accipies , 8e  medietatem  lateris  A **: 
eandem  enim  eft  pmponio  corius  ad  totum,  qu« 
medietatis  ad  medietatem  ex  prop.ftUib.s, 


a THEOR.  III.  PROPOS.  t VI.  t 

• • > 

In  figuris  Ifopmmeiris  perpendicularis  /s, 
per  imum  tx  lateribus  cadens,  uni  figu- 
ra plnrcs  ( mi  net  angulos , cl  ijl  maior, 

! » • . A • 

,1  r C.  , • , . m ' I 

It  latus  hexagoni  00  , Be  latus  pentagoni  ** 
«O  ifoperimctri . Dlco4quod  perpedicularia  c» 
eft  maior  in  exagono,quam  ca  in  pengono.  Na  & 
eflet  eiufic  logitudinis  caderet  in  puftu  »,  & ter- 
minaret IQ  pun&un*  1 latus  exagoni  ifopcrimetr! 
pentagono  ad  hoc , vt  idem  angulus  aco  remane- 
ret, quo  differt  angulus  pentagoni  ab  exagoni  an- 
gulo : fed  id  efle  non  poteft . Nam  prop  3 .TraA. 
Ig.  Tegmentum  AI  babet  maioTcm  proportionem 


ad  i,|  quJm  angui.,  aco  id  angui, i ocq , ideft  e« 
maior  At, quem  quod  pofit  «fle  quinta  par,  latcfia 
liilicur  aco  eft  quin, a p,rs  anguli  ocd|  Latui  ae- 
ro DO  ifopcrit— jerfl  fuperatur  aj±  rtCar.ptfc.rc 
angulu,  fuperat  angulum : Nempe  s-  parte  ipfiua 
do,  qu*  eft  av  , ideoque  mala,  erk  laua -»v  c»t. 
gonl.quimat.  Quate, cum  non  capiat  d apoo- 
6.0  vfquead  i,  debebit  capere  ineerpan&aaugi, 

remota  i centro, quam  iA  i V.g.  (ater  pA  o.abl 
lateta  anguli  oco  magia  drlauta  funt,  te  lineam 
longiorem  oo.quam  u capere  poffuM.  Vada 
CB  perpendiculari»  longior  eri», quam  M . 


f I 
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THEOR.  IV.  PROPOS.  XVII. 

* . . i 

Figurarum  Ifopermetrarmn  ea  capacior  e fi, 
<fua  plures  angulos , (r  plura  latera  ] 
habet. 

* r v 

PRobitur  vtcndo  fchem.  propof.  jo.  Er  didit 
pr.y.h.  parallclogrammum  fidum  ex  dimi- 
diato ambitu  , & perpendiculari  i centro  fuper 
vnumjatus  cadente eft  «quale  arep  ipfius  figurr 
regularis;  Quare  dato  eodem  ambitu,  & perpen- 
diculari eadem » idem  erit  parailelogrammum ; at 
fi  ambitus  (it  idem,  at  perpendicularis  maior,  erit 
quoque  maius  rc&angulum,  vtpote , quod  habeat 
latos  maius:fcd  refiaugulum  fa&om  ex  dimidia- 
to ambitu  figurarum  ifopcrimerrarum  V , & a ha* 
bet  idem  latus  «quale  dimidiato  ambitui  eiufdem 
longitudinis  pentagoni  v,&pctagoni  a ; At  aliud 
«quale  perpendiculari  ve  exagoni  maius,  quam 
ns  fexagoni  ex  przced.  Se  ideo  maius  rc&angu- 
lum  fexagono  aquale,  quam  iilud,quod  eft  «quale 
pentagono,  Se  eonfequenter  maior  arca  fexagoni 
a quam  pentagoni  V , 

THEOR.  V.  PROPOS.  LVIII. 

Jfoperimetrarum  figurarum  latera  numera 
aqualia  habentium  maxima  eft  afil- 
latera,  <jr  ayuiangula , 

DEtur  figura  ab  hdl*  maxima  inter  fibi  ifope* 
rimetras.  Dico  eamefTe  xquilatcram,  Se 
«quian  gulam . 

Prob.  primo, quod  fit  «qullatera.  Nam  fi  fieri 
poteft,  non  fit  «quilatera;  fed  latus  ac  fit  malus, 
quim  CF,ducatur  BF,fc  ex  pr.l.h.  fiat  fuper  »p  tri- 
angulu  baf  aquicruru,8e  ifoperimetru  ; Illud  cr>C 
malas  ex  prop.  i.  h.  Exp.  triangulo  bcf  ; addito 
Igitur  cornu  ni  polygono  shdlf  erit  figura  bafd 
maior, quj  cr di cotra  pfuppofitu,  quod  repugnat; 
Ergo  figura  maxima  inter  i(operimetf*s(Ibi,&  nu- 
mero eodem  latcru  coftans  erit  etiam*  qui  Ut  er* . 

Sic  oftendes  fi  exhibeantur  alia  latera, & dican- 
tur non  «qualia  inuicem,vt  bh,&  Ho,  nam  arqua* 
lia  Uterum  femper  fpstla  eriit  maiora  capacitate, 
quibtf»  fi  addas  fpatium  reliquum  , feu  latera 
fit  numero  difparia,  feu  paria  femper  conficietur 
fpatium  maius  cum  triangulis  fquicmribus  maio- 
ribus, quam  cum  i/*  qu*  aequalia  crura  non  pof« 
fidant. 


Prob. x. pars.  Nam  fit  aliquafigura  BHlFA,  k» 
qua  omnes  anguli  fint  «quales  ifoperimetra  alteri 
alicui  CiHDLf  ,in  qua  fit  tantu  angulus  c Inaqua- 
lis  angulo  a du&a  bF  ; quia  angulus  bcf  eft  minor 
angulo  baf  triangulu  vero  »a»  «ft  Ifoperimettuw 


od^esia:  w 

triangulo  »c»;cum  In  Cfterlsconfentiat,8f  figura 
figurf  e»d£  fit, 'anguli  ad  bafim  erfic  minores  ex  17. 
I.i.  in  triangulo**'  qoasn  Jn*rfan$uV*AF:  qua- 
re ex  Cor.  prop.54.  erit  triangulum  baf  maioris 
are«,  quam  triangulum  bcf  . Vnde  addita  rom- 
nuni  iKi  shoit  ctnt  maior  figura  «quiaiignla 

ABBDLF,  qudmnonaquianguUcBHDLF» 

■r  ■ fla.*'.  ' "i-  • . *1 

THEOR.  tr.  PROPOS.  LIX, 

Circulus  omnibus  figuris  fibi  ifoprrimetris 
refhlineis  maior  efl,  ficutO’  quacumque 
Ellipfi  fibi  ifopcrsmctra . 

DA to circulo t , fc  Jiu  figurj  redilinei  ifo- 
pcrimetraA.  Dico,  qubd  maior  eft  circu* 
Jus,  quam  figura  data  . Circmnlcribitur  circulo 
figura  fimilis  totidem  laterum,  Se  ad  aliquod  latus 
duda  perpendiculari  ef  ,&  ad  angulum  ed  con- 
ftituatur  redangulu  triangulu  foe  ,8e  idem  fiat  in 
figura  a ; fitque  redanguium  triangulum , 8e  illf 
fimile  abc,  vt patet,  cum  figurat  fint fimiles,  Se 
jdeo  triangula  equiangula . 

Probatur  nunc  propofiefo , nam  figura  eireum- 
feripta  maior  eft  circulo  in  ambitu  fuo,  vt  per  fe 
patet,  ergo  maior  etUn eft  redii  i neo  ifoperimc- 
tro  a;  quare  reda  ba  erit  minor.quam  de:  Sed  ob 
fimilitudinem  triangulorum  iet  eft  ba  ad  de,  vt  ca 
ad  fe,  ergo  minor  erit  ca , quam  fe  . Idcoque  re* 
dangulum  fub  femicircumfcrcntia  circuli , Se  fub 
radio  comprchenfum  «Quale  ex  dicendis  prop.  }. 
trad.  j0.aree  circuli  maius  erit, quam  quod  fub  fe- 
mi ambitu  redilincij  a , Se  minori  linea  Ca  , quam 
Ei/quodexdiftis  propof.q. huius  eft  «qualearc? 
redilinei,  ergo  maior  erit  circulus 1 rcdilinco  a. 


Probator  quoque  de  Ellipfi  , nam  Ellipfis  non 
poteft  continere  figuram  fuuiangulam.quf  fit  ei, 
quf  in  circulo  inferibitur  lioperiraetra  , Se  equa* 
lium  numero  laterum . 

Quapropter  omnis  figura  circulo  inferiptibilis 
erit  maior.quam  omnis  figura  ellipfi  ifoperimetra 
inferiptibilis,  cum  fit  illa  fquiangula,  hfc  vero 
minime  , quapropter  etiam  circulus  Ellipfi  Ifo- 
perimetra  maior  «rit . 

COROLLA  R I VM  I. 

Hinc  eft  circulum  omnibus  figuris  fibi  Ifope^ 
rimetris  maiorem  elTe,  nam  maior  eft  om- 
nibus, qu?  fint  tquiangule  , Se  ?quilater?  redi- 
|intf , qu^ , 8r  omnibus  alijs  Ifopcrimetns  non 
eqdiangulis  » vel  non  laterum  ^qualium  maiores 
funt. Sic, etiam  maior  eft  circulus  omni  ellipfi  fibi 
ifoperimetra  , ergo  omnibus  figuris  fibi  ifopcrl- 
metris  abfolutd  maior  eft  • 


CO- 


TRACTAT VS  X XIX 


COROLLARIVM  IK 


SEcundo  colligitur  fpheram  quoque  capacio- 
r«n  cffe  omnibus  corporibus  pqualia  fuper- 
ficiei  tam  fphpricis , quam  planis  fupcrficiebus 
conflantibus  Quandoquidem  fphpra  componitur 
ex  indefinitis  circulis,  aut  falrem  eat  omni  par: 


te  circuli  trahi  poliunt . Cum  ctgo  circuli  onni 
figura  plana  ifopcrimetra  Cnt  capaciores  , fcqui. 
tur  quoque,  quod  folidum  circulis  intextum, 
»t  fphcraeft,  omni  figura  folida  capacior  (it, 
HfC  autem  confirmatio  fatis  efl  in  re  per  fe  adnao- 
dum  clara  , licet  fciam  Theonem  , tc  antiquas 
exatfliil,,  8r  magis  mathematice  probare,  fed  eo- 
rum oftenfio  dependet  a menfura  corporum  io- 
lidorum,  quam  nondum  haulimus . 


TRAC- 
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TRACTATVS  XXX- 


De  ‘ Transformatione  Curutlineoutm. 


A omnia , qu*  dc  Geoda?fia  plana  confiderauirnus , d<! 
curuilincis  quoque  animaduertere  oportet ; quamuis 
eleuatipr  fit  contemplatio.  & acrioris  ingenij  acumen 
expofcat ; neque  omninO  fit  perfecta;  cum  aliqua;,  vt 
Hypcrbola  trasformari  in  reftilineas,  vfqnc  adhuc  recufauerint , 
imo  nec  quidem  in  curuilineasdiuerfi  generis  deduci  potuerint . 


EXPENSIO  I, 

De  quadratione  Circuli  Arithmetica  . 

MVlti  i*  dum  apud  veteret ; fcd  recentia» 
res  etiam*  Tt tcftatur  Hf erooimu*  Vfe*- 
|<s  exnaftris  in  Tuo  Le*ico  matheftutico  io  cir- 
culi Tetragonifmum  fc.  quadrationem  toti*  viri- 
bus incubuere*  quidem  apud  antiquos  Anti- 
phon, Bryfo,  Hjrppocrates  Chius . Inter  Neote- 
rico* aute  Orontius  Finarus.Canipanus,  Nicolaus 
Cardinalis  Cufanus,  defudarut.  Sedcfterisfubli- 
mus  Ambrofius  a S.  Vincentio  in  iofigni  opere  , 
quod  de  Quadratura  circuli  infcrjpfit  totam  pene 
ptatem  confumpfit . Sed  licet  multa  coqfequutua. 
fuerit  omnino  admiratione  digna  ; tatqcn  fcopum 
affequueus  n6eft  . Nam  eius  quadraturas ('quatuor 
enim  protulit  l.t <9t  de  quadratura  circuli  iofcrip- 
to  ) imr>ugnat  Vincencius  l.eutaudus  prftcr  mul- 
tos alios, 8r culdentius  deijciti  & licet  FraifcifcuS 
Xauerius  Ayfcon  authorem propugnet.  Id  tame 
libro  Lugduni  iropreflo  anno  1 66 3.  noup  impo- 
gnationi  eidem  Leutaudo  locum  .dedit  . Vnde 
latius  iudicaui  antiquam  quadraturam  Archime- 
deam  approximantem  veritati  proponere  * quam 
nouum  tetragonifmum  » & laboriofidimum  * Se 
adhuc  fub  lite  verfantem  producere . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I. 

Cuicumque  figura  curutlmea , feu  mixtili- 
net  fojjunt  tot  refiangula  inferibi,  aut 
circumfcnbi , vt  relinquant  quantitatem 
qualibet  data  minorem. 

Sit  data  figura  plana  abi  ,qu$  fit  autcuruili- 
nca.aut  mista*  Dico  tot  refiangula  pode, 
vel  infcribi»  vel  circumfcribi,  vt,  quodinter  figu- 
cam  curuilincam  , vel  mixtilineam , & refiangula 


fuperficiei  remanet, Sf  intereipftur,  fit  qualibet 
quantitate  plana  V.  g.  aflignata  z mimis  . 

Dufia  AB  HfC  diuidatur  taliter,  vf  maximum 
refiangulum  , quod  fit  ex  eius  partibus.  Se  maxi- 
ma linea  ei  perpendiculariter  infiftcnte , vt  be, 
vel  b.m  fit  minus  quant^te  z data , frepeera  om- 
nia refiangula  fimul  fnmpta  relinquet  inter  fc,  3e 
figuram  cui  inferibuntur  * vel  circumfcribuntar 
quantitatem  data  z mitiorem . 


Probatqr.  Relinquunt  inferiptx  pjuli  magis, 
quam  medietatS  rcfiangulorum  Ar,  8c  lt>*8rc;t. 
circufcripta  verd  At  ,fir  id  paulo  minus  ab  Uncam 
curua>Se  globofam  ( i coqtra  de  concaua  ede  affe- 
rendum ) fed  omnia  refiangula  ia,  ibt  & cetera 
curuam  intercipientia  pquant  bh  vt  patet » ergo 
fpatia,  qu?  remanent , vt  ait,  vel  1 aP,  8c  cetera 
omnia  triangula  mixtitinea  conclufa  inter  cur- 
uam,8r  refiangula  jnfcripta.quod  fint  minus  quifi 
fub  duplo,  quam  refiangula  ai,  &*  id  curuam  fti- 
pantia  ?qualia  refiangulo  bh  equanti  planitiem  z 
funt  minus*  quam  planities  z . Quod  autem  re~ 
fiangula  ai*  8c  »h  ftlpantia  curuam  ai*  arquent 
refiangulum  *H  patet  ex  3. 1 ib.a . Elerrw  cum  ti, 
Srcxterj  fint  partes  ipfiuSEB,  SrTA,&  id,  &c^- 
terx  fint  omnes xquales  ex  hypothe  ipfi  eh  . 


THEOR. 
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DE  TRANSFORMATIONE  CVR VfLlNFORVM . 

• Dimidium  quadrati  CDerit  ad»  8r  quarta  pars 
eius  erit  triangulum  fao\  frafoitgecur  diameter 
»d  in  B,  atque  fe  «qualis  circumferenti**  pr*fup- 
ponatur,  & ducatur  ae.  .itaque  triangulum  fae 
erit  eiufdcm  alcitudinisvac  triangulum  fad,  quod 
«ft  quarta  pars  quadrati  ex  diametro.  Quamobrcm 
ita  erit  triangulum  fae  ad  triangulum  FAD.nempe 
ad  quartam  partem  quadrati  cd»  vt  bafis  p&  ad  ba- 
fim  fd  ex  i.lib.0.  Elem.  qu*  cft  proximi  , et  >a  . 
ad  7 . Quare  erir  triangulum  f AE.equale  are*  cir- 
culi ex  3 h.ad  fad  «quale  qoartar  parti  quadrati  CD 
proximi,  rt » ad  7.  quare  t ab  triangulum  ai  qua. 
dratum  totum  quater  maius  c a erit  ve  »1.  ad  0»- 
meram  quater  maiorem  18. que  cft  eadem  proppt- 
tio, qua  11«  ad »4.  ' ' . • r .> 

PROBL.  II,  PROPOS.  VII. 

• 10*4  lv  .1^081 


gulurn  ciufdem  altitudinis  «c  ad  triangulam  feh. 
Ergo  ex  16.  lib.f . ita  erit  fedoris  planities  aci  ad 
■pianti  circalic  iv, vt  trianguli  fio  ad  planitll  tri- 
anguli  Er  h , Se  perOiMtando . Ita  erit  aci  fedor  ad 
■bc  triangulum»  vt  circulus  CBV  ad  triangulu  bfh: 
fcdcir  culus, & triangulum  in  prfccd.oftenfa  funt 
«qualia  : ergo  etiam  fedor  acb»  fir  triangulum 
f e a aquabuntur : quare,  8e  redangulum  ex  diraf- 
dio,  vel  radio » vel  linea  «quali  dimidio  arcui  erit 
<x  39.  (quale  fcdofi  acb  . 


PROBL.  I.  PROPOS.  V^ 


t. 


Aream  chculi  ex  data  Jitmttra  , &•  cir- 
cumferentia proximi  imtenhe  J ' 

. ♦*  ; r . * . ...  c.  i ..  • U % - tP  ‘J 

CVm  ex  oftenfis  propof.3.  Trad.  1 6.  inuene- 
rimus  circumferentia^  ad  diametrum  fe  ha- 
bere vt  is.  ad  7.  quz  tamen  veri  paulo  maior  eft  • 
Hinc  fi  accipiamus 7.  pro  diametro,  & as.  pro 
circnmfcrcntia,  mutua  horum  numerorum  rpulri- 
plicatlone  efficiemus  redangulum  » feu  planum 
1(4.  culus  medietas  77.  ex  propof.40.  lib.i.Elem. 
cric  pqualia  triangulo  redangulo  Xfi  j de  quo  lalli 
oftendimu*  prop.i . arce  circuli  «quale  effit  . 

Si  verb  piceae  aream  redangoli  veri  driculi 
planitie  minorem  infenfibiliter . Accipies  diame- 
tro ve  rj  circumferentiam  habentem  minorem 
proportionem:  quam  ss.ad  7.  nimirum  eam, quam 
prop.?.trad.i8.  explicauimus , in  qua  pofito  dia- 
metro partium  71.  circumferentia  eiicsj 3.  nimi- 
rum in  proportione  tripla  fuper  decupartiente 
feptuagefimas  primas,  ideft  comprehendet  diame- 
trum ter,  fle  ferd  fcptimsm  ipfius  partem  deficien- 
te tantum  -J-  vnius  initatis  . Et  ita  vt  pritis  mul- 

3’  Ucatus  diameter  7J*.fV  circum  ferentia*  m*. 
ciet  aceam  15835.  que  bifariam diuifa  erit  79 1& 
circuli  planities . r -ui  . » 

THEOR.  V.  PROPOS.  VI. 

Area  circuli  proportionem  eam  confequitur 
ad  quadratum  deament , quam  11.  > 
ad  1 4. proximi  . 

Sit  circulos,  colus  diameter  ab,  elufque qua- 
dratum cd.  Dico  aream  circuli  veluti  it.  ad 
14.  ad  quadratum  diametri  refpqpdcrc . 

nC 
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Ex  diametro  noto  aream  circuli  proximi 

t ' “->«C  . i.  ' MWvsS 

. tnuemre . ..  ' - 

■ .•..li-.v.  j 

Sic  notus  diameter  Partium  84.  quadretur  laic 
numerus;»  VtWd#l«vA  «f®1 

suem  fati,  «t  I4.  h)  1 V«eiOff,  orMiiMtai  t xfatt 
ares  circuli  4,44. 

1 . 

THEOR.  W.  PROPOS.  VIII. 

Quadratum  prftdmferentix  fe  habet  ad 
artam  circuli,  vt  88.  ad  7. 

“* rj  Robatur.  Nam  nofito fE pj*r.il  In  figura 
! prop.tf . antec.  nempe  «quali  proXli*n£  clr<?#- 

Fercnti*,  fir  pofito  diametro  partium  ■?.' fi  fi it  qua- 
dratum cx  fe  circumferentia  contmeblf  Tex  re- 
dangula  dupla  afe  ex  3.  Jib  2.  Elcm.  & infuper 
redangulum  nigrutn.ex  lct*iun  parte  toHfifcium: 
Nam  22.  continet  ter  diametrum  partium  7.  & 
ideo  fexiesfemidiametrum  panium,»  t»  A-ad^ic 
infuper  feptima^FrjKtiVem  diaihetrf,  dcW^t  ^fc- 
midiametri : Qn»«c  redangulum  fi  cx  circum- 
ferentia fe,  8e  femidiametto  fa  eredum,  erit  du- 
plo maius, quam  triangulum  fae  proxime «qqale 
are«  circuli . Proptereaquc  quadraturn'»c  ex  c Jr- 
cuAfcrcntiacontinebitduodecicj  aream  circuli, 
& infuper  parallcloertmmum  nrgrutp , quoiifefc 
feptlma  pars  redangali  tl  fub  cbto  dtarfictro  Bt» 
8r  tota  circumferenti»  fb  eomprchcnfi,  at  ^ dl4 
midij  redanguli  f i , & ideo  —■  triah^ili 
Si  itaque  ad  vitandas  fradiones  efficiamus  ateam 
circuli,  vel  triangulum  ei  proxime1  «quale  fae 
cfle  partium  7.  rotum  quadratum  Fc  duodecies 
maius  erit, cum  quatuor  feptHnis  parttus,  nempe 
cum  redangulo  nigro  part.88.  Nam  7.HuodecieS 
acceptus  facit  84;  «c  -‘-ladditi  efficiunt  S8.&  fdeo 
quadratum  Fccrit  partidb»  88.  polita  axea  diame- 
tri partium  7. 

mtf  PROBL.  . JUI.  PROjfOS.  VI,*  w 

• J Aream  circuli  proximi  muenire  . ^ 

T>  1« , vt  88.  ad  f.  Ica  <)n.drjtum  citeumfej 
JT*  rentic  3^4  ad  aliud  ■ fc  adbibita  «gula  pro* 
portionum  cllicktut  numerus  5J44*  Pto  arc* 

circtU  quxfiti  • ■>.*'  - • 

v__  PROBL. 


Jii  TRACTA 

PROBL.  ir.  PROPOS.  X. 

D<U  fiflaris  peripheria , 0 cruribus,  cius 
unum  admuentre. 

Slt,vtinpr.4.  feftor  *«c,  cuiua  ac  crus  notii  fit 
parttum  »5-  pedum , 8e arcu*  ic  io.  pedum  » 
ideoque  cx  prop.  4.  huma  triangulum  re&angv» 
Jum  ifc»  cuius  crus  rsflt  af.  pedum  > frbafis  ro 
io.  pedum  erit  ei  arqualc  . Quadere  fi  mutua  mul- 
tiplicatione fiat  rc&angulum  partium  a * o & me* 
dictas  fumatur  partium  UJ.  hfctrit  fc duris  area- 
|is  quxfita  quantitas  • 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XI. 

Capito fiUore , 0 chorda  cognofccrc  arcam 
figmenti  circuli . 

1 1«  fefmcntum  circli  nigrum  uc.dctarque 
U ckorda  »C,  & cogoitiia  quoque  fcAor  lacl; 

B» 


Debet  prlils  per c«;  qu<rprop.l«.Trja.2p.tr!io- 
■ulum  UC  cognofci . A lcfiorc  itaque  fub- 
du&um  triangulum  Cl»  relinquet  fermentum 
piatam  10. 


PROBI.  V1L  PROPOS.  XIL 

abmulmm  planum  m quadratum  redigere  > 
! ' er  menfmare. 

Vivitur  annui  as  di* apB  pliaas,cuius  notus  fit 
R J circulus  medius  IT  1 , et  faciliter  e*  nota 
diametro  inueniri  poteft:  multiplicetur  Hic  circu- 
lospcr  refiduum  fem  i dia  metri  an  fubdudo  dia- 
metro minori  produ&um  erit  area  prae  didi 
•anali  Diiurtf. 


Profi.  Kam  fiant  parallelogrlma  10 

«^“aJia  fingulis  circulis  deh,  iti,  8c  lar  j quar  ob 
«qualia  (emicircumfcrcntih  erunt  fimilia , 
«am  fit  ira  radius  rntuscircuh  ad  radium  alterius 
▼t  peripheria  ad  peripheria  ex  pr.39  1.6.f  l.&ex  »5 
*»0.id«o  triangula  circa  diametrum  coliftentia  ex 
ProP*3J*libni.Elcm.  Mii&  MOQj  ner  ion,&ccra- 
P* emeata  ©D»dc  o v erunt  squalis ; fi  autem  ipaoo 


T V S XXX’ 

MXOQ.au feratur  triangulum  NX0,&  addatur  zqui- 
le  triangulum  MFN,fpatium  nigrum  parallelogri- 
mo  albo  xp  remanebit  squale . Sed  redangulum 
iftud  eft  fidum  ex  dimidia  circumferfria  circuli 
medij  1 t 1 ,8c  refiduo  ad  femidiametri  ld  . Quare 
ex  integra  circumferentia,  ciim  fiat  duplo  maius 
aquabitur  toti  gnomoni  ams  : fed  gnomon  ams 
aquatur  annuJo  dih.apB.  Ergo  etiam  duplum  re- 
dangulum  xd, guod  fit  ex  peripheria  iti  ,&  Teg- 
mento ad  aquabit  angulum  dsHait  . 

Quod  autem  gnomon  ams  aqoet  annulum  pa- 
tet. Nam  rcdangulumOAS  ^quat  circulum  bap. 
Totum  autem  rcdangulum  lm  aqtsat  totum  circu- 
lum dsh  . Ergo  fubdu&us  ab  aqualibus  redan- 
gulum  Lo  ab  lm  , &r  minimus  circulus  a toto  cir- 
culo refiabuc  annulus  deHpBa,&  gnomon  AMS  re* 
fidua  aqualia. 

corollarivm; 

Hinc  quoque  agnofccs  p*rtem  annali  dimetiri. 

Nam  ficut  tota  annali  media  peripheria  iti 
cum  refiduo  diametri  ad  multiplicata  dat  totum 
annulum  j fic  para  IT  peripheria  ciufdem  medig 
cum  eodem  diametri  refiduo  ad  multiplicata  par- 
tem annuli  abt,  quem  metitur,  producet . 

x 

EXPENSIO  II. 

De  Quadratione  Circuli  Geometrica 

* ' ' ' ■ J 

* i 

■pAciliori  modo  quadrationem  circli  oporl  de- 
1 nuadablmiu  mcJIancc  quadr.trice,  quam  de- 
fcrlpfimiu  tro&j8.  dc  flcla  u prop.14.rodc  iit,' 

. v • 4 * • ’ . . ' - : 

THEOR  I.  PROPOS.  XIII. 

Circuli  ante  aquale  triangulum  parallelo • 
grammumijuc,  0 quadratum 
continuere . 

COrollirioi.  propotl9.n1A.1S.  cit.  probant- 
mui  di  fagittam  id  Oj  radium  efle,  rt  ra- 
dius ad  quadrantem  xy.  fi  in  quadrante  zr  circ- 
li propofiti  quadrandi  deferibamoe  quadratricemj 
obtinebimus  quoque  faguum  Dl  illius . Quamob- 
rem.fi  iagittp  inuentp  diA  radio  zD  tertiam  pro- 
portionem inueniamus,  hpc  erit  (qualia  quadranti 
xy , quam  quadruplicabimus . flr  totum  ambitam 
circuli,  cuius  radius  XD  «quabit . i . . 


Quoniam  autem  rt  oftendimus  prop.a.h.  mea 
circuli  eft  iqualls  triangulo  re&angulo  ex  linea 
«quali  peripherif , & radio  tamquam  rt  duobu* 
lateribus  ere&o : fi  faciamus  cx  radio  Dt»  R t 


proportionali  inuenta.qu;  $quat  peripheriam  cis» 
culi  xy  totius  $ patet  trianguli  " 


lum  boc  efle  ?qt»ale 
areg 
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DE  transformatione  cvrvilineorvm : 


Wf  circuli*  cuius  quadrans  nxr  . Quod  fi  ex  di- 
midio prxdide  lincg  imieme,  qupzqnatperiphe- 
tiam  conftituatur  redanguium  par.il  lelogram- 
«nuru,  cum  hoc  fit  «quale  triangulo  pr  (di  do  , 
erit  quoque  «quale  arce  ipfius  circuii.cum  vt  pr(- 
Uiximusprop.  trad.prpced-  hoc  mo^o  triangu- 
lum io  redanguium  equile  eonuertatur . 

Tandem  parallclogrammum  commutetur  ia  *• 
quale  quadratum, vel  ex  prop.14 .l.s.vel  reperien- 
do  inter  eius  latera  mediam  proportionalem . 
Nam  quadratum  ex  hac  media  eredum  cum  fit  ar- 
quale  parailelogrammo  confequenter  etiam  cir- 
culo arquabitur  . 

Vnus  autem  circtilua  in  quadratnm  redadus 
inultos  alios  fimiliter  quadrabit . Quandoquidem 
fi  offeratur  altus  circulus  fimiliter  redigendus  aJ 
quadratum  . lnueniatur  quarta  linea  proportiona- 
lis iftis  tribus  , nempe  diametro  circuli,  flr  red( 
squalidus  circumfcrentlp  ex  linea  quadratrice 
lam  not«,  flr  diametro  circuli  propofiti  ex  propof. 
ls.lib.tf.  8r  inuenietur  linea  aqualis  perlphcrlf 
circuli  oblati  ; fiquidem  ex  prop.  lib.6.  ita  dia- 
meter eft  ad  diametrum, vt  perinheria  cuiafcumq; 
circuli  adaliusperipheriam.  Si  itaque  hac  quar- 
ta proportionali  inuenta^flr  femldiametro  circuli 
alterius  propofiti  conftituamus  triangulum,  hoc 
erit  $ quale  alterius  circuli  propofiti  are? , quod, fle 
redigemus  m redanguium,fle  in  quadratum  ?qua- 
lc,  qu(  confequenter  ipfa  quoque  arcam  circuli 

«Sfquabunc  • 

sv  • , . . . . • - 

THEOR.  I.  PROPOS.  XIV. 

'It  *'.  • , 


53* 

rt  sBad  BL;quaderc  cx  4}. i .6.  be  erit  (qualis  circuli 
femicirctiferentie, cuius  femidiameter  fit  kL.  Sicut 
BBcft  equilis  circuli  fciniperfpheri(,  cuius  radius 
IC  Et  quia  quadratum  db  eft  ( quale  rcdangulo 
cx  linea  bji  equali  peripherif , flr  b**  radio  ; Etiam 
b d quadratum  erit  equale  circulo  » cui  radius  il  * 
illi  redangulo  cx  bb,&  bl  (quali . 

PRORL.  II.  PROPOS.  XV. 

Dato  [c  flori  i munire  re  clanculum  aquale 
cognita  proportione  arcus  fubtenft  ai  4 
circulum . 

aVoniam  cx  propof  4.  huius  . Redanguium 
Jub  linea  dimidio  arcui  «quali , flr  fub  ra- 
dio comprchenfum  eft  «quale  fedori , fi  detur 
cius  proportio  ad  circulum  V.g.  quod  odaua  pars» 
accipietur  odauapars  linee  rede  equalis  periphe- 
ria*  inuentar,&r  cx  huius  dimidio,  & ex  radio  re- 
dangulum  conftituetnr . Nam  dimidiam  odaua* 
panis  lincz  «qualis  peripherig  erit  «quale  dimi- 
dio odau«  partis  peripheris . Vnde  redanguium 
quoque  erit  cquale  fedori . 

PROBL.  m.  PROPOS.  XVI. 

Dato  rtchnpulo  circulo  aquale  conihtuere 
eius  ftBarim  aqualem  dato  reflangulo 


Quadratum  in  circulum  aqualem  transfun • 


Oportet  pri&s  inuenifTe  aHquod  quadratum 
(quale  alicui  circulo  ex  prop.  pr(Ced.  cuiuS 
circuli  radius  notus  fit.  Deinde  iiuieniatur  tri- 
bus quadrati  lateri,  flr  circuli  ei  (qualis  iam  noti 
radio, & tandem  lateri  quadrati  in  circulum  tranf- 
fundendi  quarta  proportionalis  ex  prop.ti.lib.6. 
8r  h(C  erit  diameter  circuli  (qualis  quadrati . 
Detur  itaque  Ex.  g.  latus  quadrati  jtt , S e dia- 
meter notus  circuli  ei 
(qualis  bc,  flr  latus  qua- 
drati tranfmutandi  bd  . 
Duda  parallela dL  . Li- 
nea n L erit  diameter 
circuli  trafmutandi,  qui 
cflfequetur  aream  (qaa- 
Icm  quadrato  cx  BD  . 
Probatur . Nam  fit  nota  bp  femicircumferenti( 
pr(habiti  noti  circuli  (qualis  , nempe  tertia  pro- 
poni oq^t  is  duabus  bc,  Jt  b a, talis  enim  prop.lj. 
huius  oftenfa  eft  , cum  in  fine  illius  fuit  di&um» 
quod  latus  quadrati  circulo  ^qualis  fit  medium 
proportionale  inter  lineam  (quale  femicircumfe- 
renxlf  eju* » Ac  radium  , cum  fic  «quale  redan- 
gulo ab  iftis  extremis  comprehenfo , flr  ideo  Pf 
ter^»,ptop6rtfonalis  • Iungatur  deinde  fa,  q0( 
claudet  cum  ac  » Tt  patet  ex  Coroll.  prop.lj.l.tf. 
angulum  redum,  cum  fic  bc  radius  ad  ba  latus 
quadrati,vtBAadBP  femiperipheria, deinde  a pun- 
do  d ducatur  db  parallela  ipfi  af  quibus  pofitis. 

Probatur  prop^Nam  quia  eft  ob  fimilitudinem 
triangulorum  fb  iit  a , vt  f.b  ad  bd,  flr  vt  ba  ad  bc 
ka  db  ad  ili  erit  cx  eadem  proportio  fb  ad  »c» 
H..1 


minori . 

i 

* Etur  redangulu  BF,«quile  arre, circuli  fub 
m.J  fo  femiperipheria  , 8e  fub  radio  01  cuprei 
henfum,  fle  redanguium  ac  bd,  eo  minus,  cui  q;ip- 
ritur fcdor (qualis . Sinon  eft eiufJem altitudi- 
nis , ac  ef  , redigatur  ad  eandem  altitudinem  , 
*x  prop.0.  part.  1.  huius,  & fic ch.  Menfurerur 
deinde  cius  latus  cl  in  latere  p 1 . flr  duda  of,erit 
parallelogrammu  cf  cquale  ipfi  ch ,flr  cdfcquente* 
es  parailelogrammo  . Deinde  ex  pr.io.l.fl.Eletfu 
fecetur  of.  , vd  pk  diameter  iuxta  proportionem, 
quam  habet  fi  ador,  flr  fit  eadem  proportio  pq^ 
ad  qx;  Radio  itaque  fic  fcorfim  fiat  quadrans 
mNx  in  quoinfcribaturquadratrix  MVr , qui  qua- 
drans erit  quana  pars  parallclogrammi  bp,  cum  fic 
quarta  pars  circuli  «qualis  • 


Tranfiata  itaque  fc^  in  pn  ducatur  ad  qttadra- 
tricem  mvt  parallela  p V bafi  NT,flr  8c  per  v a cen- 
tro w ducatur  radius  nz.  Dico quadraplum  fe- 
doris  Nxz  elfc  (quale  parailelogrammo  ABCD . 

Prob.Nam  vt  ledor  Nzx.eft  aJquadrantc  mhx 
ita  eft  arcus  xz  ad  quadratis  ambitu  xzu  cx  J9.I.6 
Vt  autc  arcus  xz  ad  xZM  quadrantem, fic  portio  N> 
ad  radiuNM  ex  1S.Tr.18.flr  rqad  qx.flr  pi  adFO.c* 
etfcd.flr  redangulu  eu  fit  eiufdd  altitudinis  ex  1 
Xxx  % ' lib.tf.  * 


jjj.  TR.ACTAT 

lib.tf.  rc  ad  fb  j Igitur  ex  Id.  lib.f . Elem.  vt  eft 
fe^or  xjM  ad  quadrantem  xN  m,  ita  eft  rc&angu- 
gulum f q »d  repagulum  fe;  fed  quadruplum  qua- 
drantia xzMifir  reciangulum  fe  funt  «qualia.  Ergo 
etiam  ex  prop.ts.  Lf.  Elem.  femoris  nzx  quadxu- 
pluio  A re^angulqm  FC  cruot  zqualia. 

PROBL.  IV.  PROPOS,  XVII, 


rr xxx.  • ; . 

aunulo  adiauentre  circulum  «qualem  prfmb  e* 
propof.19.L9.  duces  tangentem  pci  interiori  cir- 
culo cth  vfque  dum  fecec  extrin (ecum  PDi.quant 
bifariam  di uide*,6r  produces  ab.  f*3oque  centro 
in  pundo  contadus  c mteruallo  cp  defcrlbes 
circulum  ^critque  circulus  «qualis  annulo  dato 
c?  «d,  vt  patet  ex  prarc.  oftenfione . 

C O R Q L L A R I V M. 


Triangulum  LunuU  exhibere  squale. 

FVit  hic  nixus , quo  Hyppocrate*  Chyiu  ad 
quadrationem  circuli  peruenire  putauit ; fiat 
itaque  circulus  acio.  Se  dudo  diametro  AB  , & 
ouadrati  lateribus  ac,  Se  C».  alius  circulus  fiat  ra- 
dio ea.  Se  relinquet  in  antedenti  circulo  acwjIu- 
nulam  AipB,quam  dico  efle  aequalem  triangulo. 

ACB-  t 

Probatur , Quoniam  quadratum  ex  e b eft  du- 
*.  f pium  quadrati  ex  a b circulus 

quoque  babf  erit  duplus  circu- 
li acvd  ex  prop.41  lib.d.  & ex 
prop.99.  fcmicirculus  fcmicir- 
culo,  Se  quadrans  quadrante  du 
plus  eait  ; Si  ergo  quadrans 
circuli  minoris  dupletur, & fiat 
fcmicirculus  adb,  is  erit  «qua- 
lis quadranti  aCk Dempto  igi- 
tur communi  fpatio  nigro  ai  b. 
inter  vtrofq;  Intercepto,  erit  Lunula  au>b  trian- 
gulo ac  p «qualis 


PROBL.  V,  PROPOS.  XV III. 


Dato  circulo  annui um  planum  squalem 
exhibere  , cuius  magnitudinis  placeat  . 
Et  data  annuit  latftuditie , 0 diametro, 
circulum  annulo  aqualem  facere. 


Sit  datus  circulus  apti  eoius  centrum  c,»  dato 
femidiametro  annuli  deferibendi  iP,qui  vt 
patet  debet  e fle  maior  femidiametro  pc  dati  circu- 
li, a quo  erigatur  perpendicularis  a centro  c,our 
fft  radius  cx,  Se  centro  p ad  interuailum  dati  dia- 
metri EPdefcribatur  arcas,qoi  feeet  as  in  e;  ibiq; 
fafio  centro  deferibaturep  radio  circulus  ,8e  eo- 
dem centro  e interuallo  sc  alius  circulus  defcri>* 
batur , tjutm  aio  includere  annutum  chdjP  aquale  m 


dunh  arTf. 
Probatur , 


Nam  vt  funt  quadrata  ex  diametris, 
ita  circuli  ex  prop.  40. 
lib.tf.  Cum  ergo  ex  11. 
lib.  j.  quadratum  pb 
fic  «quale  duobus  qua- 
dratis cx  cp,&ce  etiam 
erit  fqualis  circulus  ex 
£P  duobus  circulis  ex  cp 
Se  ce  . Ergo  etiam  cir- 
culus pd  erit  ?qualis 
BuobuS  circulis  ex  pt 


diametro,  8r  CH  diametro, c^m  fint  dupla  circuloru 
fuper  femiJiamctros  ce,  «r  C»*,  Se  circulus  quoque 
PD  duplus  circuli  ex  pe  femidiametro  . Quare  cum 
circulus  cx  *D,vt  diametro  arquet  circulos  cx  1 f, 
& c h diametris  , ablato  c h communi  obti- 
nebimus annulum  CPHpr  «qualem  circulo  apti. 

Quod  fi  detur  annulus  cprHD,&'  defidcreshulc 


Hinc  difees  plurimos  circulos  io  vnum  ag- 
gregare; Siquidem  ex  preced.  circulus  »dc 
fquatur  circulis  api  ,8r  cth  . Vnde  fic  eidem  WD 
alium  poteris  aggregare  ; fucceffiu^quc  alios 
vfque  dum  placeat . 

PROBL.  XI.  PROP.  XIX. 

. 1 . ,1  • • . ...  • 

Circulos  proporthnaljtcr  augere  , vel  mU 
nuere.  / 

Efficies  quadratum  ex  prop.*8.  Tfa&.ip.  V.g, 
duplum,  vel  triplum  alterius, defcribefquo 
circulos  fuper  eorum  latera,  tamquam  diametris* 
obtinebifquc  circulos  in  data  proportione  tripla 
V.g.  maiores . Sit  circulus  ai  augendus,  ita  ve  ad 
Circulum  maiorem  fe  habeat  vt  I.  ad  j.  Sit  re&an- 
gdum  ex  ab,  Se  n triplo  maios^uatnqaadrapnn 
ab,  quod  fit  affumendo  latus  Bs  triplb  «naiq». 
Nam  cum  fint  eiufdem  altitudinis  fe  referent,  vt 
bafes  AB.flru  ex/.lib.tf,  Deinde  lntpr~AB,  & bb 
reperiatur  media  proportionalis  bi  , Se  quadratum 
bi  «quabitur  re&angulo  ab,&  be  triplo  maio- 
ri, quam  quadratum  ex  ab  confticuitur,  ergocit- 
culus  ex  ii.vel  «quali  CD,&erit  imentum  . 

Si  verb  oporteat  diminuere  fit  circulus  CD  mi- 
nuendus,diuidaturq;  latus  CD  in  tres  partes  , Se  fit 
FD«qaalis  tertue  parti,  ita  vt  fe  habeat  redangu* 
lum  ex  CD,  Se  pd  terria  parte  ad  quadratum  ED,  vt 
9. ad  1.  interque  totam  diametru  cn.ffr  tertiam  par- 
tem df  fit  media  proportionalis  bh,  Se  circulus  es, 
dh,  tamquam  diametro  faftus  erit  -J>  circuli  ex  ca 


Patet, quia  circuli  ita  fe  habent  tn  proportione» 
? t ex  dianietris  quadrata  ex  39.  lib,5.  fdroque  fb 
habebunt  ad  inuicem,vt  quadratum  ex  cd  ad  qoa- 
dratum  ex  ab  ; fed  quadratum  ex  CD  ad  quadratam 
CE  as  fe  habet, vt  re&angulum  ab,&  be  ad  quadra- 
tum ab  ex  conftrudione,himirum*vt|.  adi.  ergo 
etiam  circuli  ex  16,  lib.tf.  fe  habebunt*  vt  5.  ad  1, 

■ , • • « '*  »*.•  r.  .*>,  •• 

» »•»  I ..  , *l  > v gf  • 1* 
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DE  transformatione 

EXPENSIO  III. 

De  Ellipfiam  tam  muicem  *,  tam  in  a lui 
figuras  tranfimutationc . 

TRansformitio  Ellipfiut»  non  mfitu*  «ili* : 

quam  neceflam  e/l,cum  enim  ipii.ii  vius  fit 
apud  homines  communi Hj mus  ipfius  quoque  me-n* 
fur  at  io  mulcoties  , ne  dum  opportuna,  erit , fed 
SA  pernccdTaria  : i ureque  fuccedit  circulo  cum  iit 
«juoad  figuram  VaJ4£  ei  proxima,  A fere  ia  oorial- 
bu$  proprietatibus  fuis  illum  imitetur. 


PROBL.  I.  PROPOS,  X X. 
Triangulum  maximum  Ellipfi  mficribere. 

Sit  Ellipfis  ace,  A eius  Tegmentum  ce*,  fitqj 
inferibendum  niaximum  triangulum  , quod 
Ia  eo  inferibi  queat . Ex  centro  r prr  medium  n 
linee  ca  ducatur  diameter  c«f,A  compleatur  trian- 
gulum cag,  quod  erU  maximum . 

Probatur  cn,  A CA  cum  ex  efFedion  c fine  f qua- 
les fune  applicat?  » A c » 
diameter  def.ii. 
quare  du£a  *>  conti  ngen. 
te  in  c,haecer{e  paralie, 
la  linea*  ca  ex  prop.  18. 
5 Tr.s^  Si  ergo  cc. a trian- 
gulum maximum  non  eft, 
allignetur  aliquod  maius 
A fic  ci  A ; producaturque 
•ia  in  b ad  contingentem 
bg,&  ducatur  ci . Erie  Igi- 
tur triangulum  c»a  «q^rie  triangulo  cao  ex 
propof.jp.lib.i,  Goroll.  Ergoc  i a erit  minus  , 
quim  cag, quod  ponebatur  «quale  . Ergo  non  da- 
bitur triangulum  malus,  qtUm  ccA « 

THEOR,  I.  PROPOS.  XXI. 

* Omnia  triangula  , que  fuper  bafes  nec- 
letes  diametrum  aliquem  cum  applicatis. 
Vel  applicatas  ad  tdtm  puncium  , ncc 
non,  &•  vertices  tn  applicat ts  fmilittr 
obtineant , inter  fe  fiunt  aqualia . 

Sint Hx,A  km  nedete*  verticem  diametri x,vel 
applicatarum  xK  cum  applicaris  om,  A oh  ad 
lderopunfium  o,  verticefqne  earum  fint  in  appli- 
catis p i »A  pl  ad  Idem  pundura  p . Dico  h*c  tri- 
angula HI  E»  A KLM  elfe  «qualia . 


cvrvilineorvm:  w 

Probatur.  Nam  pl,  APi  applicat?  funt  squa- 
let,* Quare  fubdudis  «qualibus Qp,8r*n,  remane* 
bunt  bafes  «quales  iq^Ari  : Quare  triangula 
in  eundem  verticem  x,  vel  in  parallelam  xx  deli- 
nentia i <35,  A rkl  erunt  cqualia : $ie,Ar  trian- 
gula IQH,  A RMI , Vtpote  inter  parallela*  hm,  A 
U.Vndetoca  triagula  m«,  A kLM  erunt  «qualia. 
Quod  autem  ^p»A  p*.  fint  «quales, patet . Quia 
ik,  A hm  funt  paralleli  A ideo  cum  ho,  Aow 
fint  f quales  , A kx,  A kx  ex  prop.13.Cor.  trad. 
»9.  erunt  etiam  A.P  , A (quales,  vel  fi  in  eun- 
dem verticem  terminent  ex  prop.4,  Cor.a.  Ub.d. 

COROLLA  R I V M. 

Hinc  eucnit,  qubd  fi  triangulum  ,A  taliter 
affignatis  fit  maximum,  vt  xLM,quod  etiam 
aliud  hi x erie  maximum  . Nam  fi  non  eft, fit 
puntadum  triangulum  maximum  hSR  , A'  ducatur 
ST  parallela  “m,  & condiuntur  triangulum  pun- 
ctura mkt  , quod  erie  minus  triangulo  mLx: 
quod  ponitur  maximum : fed  hoc  eft  «quale  trian- 
gulo hix  expr*ced.  Ergo  triangulum  Hix  mnas 
eritpundato  xmt  r quare  contra  hypothelim,  A 
maius  punftato  hsx  ipfi  «quali  ex  prcced.  quod  eft 
abfurdura  cum  shk  ab  aduerfarijs  ftatustur  maxi- 
mum, quod  in  Tegmento  h 1 k capere  pofiit , 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXII. 

Segmenta  Ellipfimm , in  quibus  capiant 
maxima  triangula  aqualia,  inter  fe 
funt  aqualia. 

Sine  duo  Tegmenta  fha,  A pob  Ellipfis  af  rr  in 
quibus  capiant  trfangola  maxima  ? qualia  fdb, 
A fha  . Dico  ea efie cqualia. 

* Probator.  Nam  kh  erit  diameter , A , & 
LE  applicatf,  A bafes  fh  » A h a nedences  diame- 
trnm  hx  j qu«  bifariam  diatnctris,Ki,A  kg  diuifc 
conftituent  triagula  maxima;  idcoq;  ex  przc.FcH, 
&N  ia  erunt  (qualia. 


Sic  fi  connedatur  d,  A h reda  d*  ne&eos  erit 
parallela  Une*  ba  ex  przccd.qnare  *n,A  nd  erunt 
applicat*  ...  V nde  bafes  df  , A*  fh  nedences  dia- 
mer rum  *f,A  applicatas  dn,  A Nh  diuifz  bifariam 
diametris  xn,A  xi  fubftcrnent  triangula  maxima, 
A ex  prfc.zqualia  11  oe,A  Ff  p.  Sicque  erut  quoqj 
«qualia  triagula  bcd,  A dbf;  A fic  probabis  fi  alia 
triagula  in  refiduis  rurfutinferibas  in  infinitum  . 

Si  ergo  inferibantur  omnia  triangula  maxima 
id  Tegmentis  bd?  , A eha  » qu*  infcriptibilia  funt 
omne  fpatium occubabunt  Tegmentorum  ellipti- 
corum fha,  A bof  ; alioquin,fi  aliquid  remanem, 
aon  omnis  triangulorum  infcriptibilis  muViui- 
do  mferipta  fuiffet ; fed  omnia  triangula  inferip- 
tibilia  remanent  femper  cqualia ; Ergo  A fpatium 
omne. 


DE  TRANSFORMATIONE  CVRVI£/NEORVM. 

Aatio  eft  deduda  i propof^a.Trad.a^Conic. 

Cum  enim  fit  cp  ad  B*.  ve/  ita.  ad  mi  erit  etiam 
cmfdetn  altitudinis  fpatium  cKfr  ad  fpatium  gf- 
mr  , rt  baft?5,  quar  funt  eiufdem  proportionis,  vt 
propoi  i?.rrad.  prpced.  nimirum  vel  c>,  ad  e», 

▼el  xn  ad  mr.,  & ita  dicas  de  omnibus  alijs  fpatijt. 

^uare  figura  inferipta  in  circulo  ex  prop.l7.lib  5. 

Eiem.  ad  figuram  iofcriptam  in  Ellipfi  eam  obti- 
nebit proportionem»  quam  diameter  Ellipfis  ma- 
ior cd  habet  ad  minorem  e»  . Siquidem  ciira  fin- 
gula  Ipatia  circularia  fingulis  ellipticis  fint  in  ea- 
dem proportione , quam  c* ad  ce  , qup  eft  eadem, 
qu^  kr  ad  mr,  8c fic  de  ali js  lineis , qup  omnes  in 
eadem  propomone  funt,  etiam  omnia  ipatia  fimul 
compofita  circularia  ad  omnia  fpatia  fimul  com- 
pofita  Elliptica  in  eadem  proportione  erunt, 
vt  cp  ad  Cf,  vel  etiam  co  ad  at . 

Deinde  aduertendum  eft  quoque » quia  fecimus 
circulum  acbd,  fc  habente  ad  circulum  Hi,vt  dia- 
meter cd  ad  diametrum  bp;  quod  etiam  circulo 
maion  acbo  inferipta  figura  fe  habebit  ad  in- 
ftcripta  circulo  minori  Mi,vtCDadap’ex  pr.sfi.  $9. 

Jib.6.  quare  figura  inferipta  Ellipfi  , 8c  figura 
inlcnpta  circulo  hi  erunt  aquales  ex  prop.  7. 1.f. 

▼tpotc,  quod  illis  dicat  eandem  proportionem  cd 
*d  tp  figura  circulo  maiori  acos  inferipta  . 

Quo  polito  oftenditur  propof.  Spatium  Ellip- 
ticum eft  p quale  are*  circuli  hi.  fcd  circulus  CA- 
DO, ita  eft  ex  effedione  ad  circulum  hi  , vt  diame- 
ter cd  ad  diametrum  Ellipfis  bp  . Ergo  etiam  fpa- 
tium  circuli  maiori  diametro  deferipti  acbd  ref- 
picict  fpatium  Ellipticum  , vt  co  diameter,  vel  ba 
refpicit  minorem  diametrum  pe  . 

Probatur  quod  fpatium  Ellipticam  fit  «quale 
«frculo  hi  . Nam  fi  noa  el»  «quale  erit.aut  malui, 
aut  minus } fcd  neutrum  dici  poteft  . Ergo  erit  «- 
quale  • Nam  fi  non  eft  Ellipfis  arqualis  circulo  hi  / 

^ «rculu*  H|  mslor . Defcribatur  io  circulo  jfl 
figura  adeo  multiplicatis  iatenbo$,vt  fit  maior  ip- 
ja  Ellipfi  xfiquidem  in  circuli  maiori,  quam  Ellip- 
fis,maior  figura  ipsa  Ellipfi  capere  poterit.  Simi- 
lis autem  hgura  circulo  adcb  , 8e  EllIpG  , vt  do- 
cuimus, lQlcribatur,  8e  erit  figura  muitilatera  cir- 
culi maioris  acbd  ad  muitilatera  Ellipfis  in  eadem 
proportione,  vt  ad  mulcilateram  circuli  hi,8t  ideo 
«quales  eriit  circulo  Hi.ac  Ellipfi  figurj  tnfcrlptp. 

Sed  eft  maior  figura  circulo  inferipta  cx  aduer  fa- 
rti* > ergo  eflet  maior,  fimulque  «qualis,  qudd  cfie 
Sequit  . 

Quod  fi  afferatur  esculus  HI  minor  j quim  El- 
iipfis.  Tunc  in  Ellipfi  talis  figura  inferibatur  adeo 
multiplicatis  lateribus,  vt  docuimus,  vt  fit  maior 
Jpfo  circulo  hi  ; Nam  cum  fit  maior  Ellipfis  cir- 
culo Hi  adeo  inferipta;  fig.  latera  multiplicari  po- 
terunt, vt  euadat  circulo  Hi  In  aliquo  maior,  fitq,- 
alia  tot  numero  lacerti  in  circulo  Hi  inferipta.  Sed, 
vt  oftendi,  figura  circulo  hi  inferipta  eft  zqualis 
ipfi  figur*  Elliptica-.ergo  figura  in  hi  eflet  $qua- 
lis,  8e  vt  volunt  aduerfari)  minor , quam  figura  El- 
liptica : quod  efle  nequit . * 


HJ 


THEOR.  V.  PROP.  XXV. 

Si  circulus  fiat  cx  diametro  , qui  fu  media 
proportionalis  inter  diametrum  maiorem, 
&•  minorem  Ellipticum  , aqualis  El- 
hpfi  eft . 

PRobaiur  ex  pr*ced.  Siquidem  often dlmus  ta- 
lem  circulum, nec  polTc  dTc  Elli.fi  minorem, 
nec  maiorem.  Quare  «qualem  efleconclufimus. 
Ec  hinc  iafh  habes  modum  quo  circulum  «qoilcm 
Ellipli  efficias  ; fi  inter  cn,&  e.  mediam  qropor. 
nonalem  inucmas  hi,  Srca  eo  circulum  hi  deli- 
nces . 

THEOR.  VI.  PROP  OS.  XXVI. 

Ellipfis  qualibet  ad  circulum  queUtcumf, 
in  proportione  ea  eft,  qua  reflangulum  cx 
diametris  ad  quadratum  circuli  doli . 

Sit  circulus  V Ellipfis  iA»«.Di<3uin  el»  in  Cor. 

Ellipfim  baf»  ea  proportione  referri  adclr- 
culum  maiori  eius  diametro  defcrlptum  ab;  qua 
rcdangulom  cx  cius  diametris  ab,  & ef  adquadra- 


tum  ai;  Sed  circulus  cx  ab  ad  dre**lum  V ea  re- 
fertur proportione , qua  quadratum  ab  ad  quadra- 
tum xc  ex  propof.40  hb.  6.  Eiem.  Ergo  ex  aquo 
Ellipfis  1 AfD  eam  rednet  proportionem  ad  circu- 
lum ▼ , quam  redangulum  ex  ab,  8c  eb  diametris 
ad  quadratum  cx. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XXVII. 

Ellipfis  quacumque  ad  quamcumque  Ellip- 
fim eam  conj equitur  proportionem , quam 
reclangulum  ex  diametris  prima  ad  re-. 
Sangulum  ex  diametris  fecunda . 

LUpfis  ABEvin  fig.  prop.  aoteced.  eam  adipi- 


COROLLARIVM  . 

Hinc  educitur  Ellipfim  aiif  ad  circulum  c»* 
ab  tonfequi  eam  proportionem  , quam  re- 
dangulum  cx  CD,ftr  ef  lateribus  ad  quadratum  cd. 
Ratio  eft,  quod  cum  quadratum , Se  redangulum 

fine  ctnfdcm  altsndims  c»  fc  habebun  lncjiccm. 
rt  bafe.  if  ad  cmquam,  & adipifcltut  Ellipfis 
jn,  eollctaad  circulum  «cui.  , 


r ■ •••  siga  pivjii  *UU«>U|  v— >11 

— fcitur  proportionem  ad  circulum  V ; quam 
rcdangalfen  ex  diametris  ab,  8e  e»  ad  quadratum 
XCex  pr.antec.  Sic  circulus  v ad  Ellipfi  alteram 
z eam  dide  proportionem  ob  eandem  propof. 
quam  quadratum  cx  ad  redangulum  it  . Ergo 
ex  Ellipfis  a ne  sd Ellipfim  x eam  dide 
proportionem,  quam  rc&angulgia  cx  ab,  & ef  ai 
redangulum  |I  •• 


CO- 
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coRollarivm  i. 

Hinc  deduces  quomodo  ^llipfes  «quile*  de- 
feribantur,  aut  iuxta  datam  proportionem. 
Nam  fa&ciccfficcrc  rc&angula,  qo»  inuicera  da- 
tam proportionem  confeqoanturex  prop.17.Tr. 
Jj.prircedjR1  e*  illorum  lateribus  conftitucre  duas 
Ellipfes,  ex  prop.TJ.Tr.M-  <!“*  ‘naicem  datam 

proportionem  redaagulorum  obleruabunc  . 

COROLLARIVM  II.  I 

Hinc  quoque  e ft, quod  Ellipfi*  fit  aUEUipfiro» 
& ad  circulum,  vt  tnangulum  ex  diametri*# 
vel  femidiametris  ahi  £Utpfis  asB*  prec.  p™>£ 
26.  ad  triangulum  ex  ijfdem  ipz  in  altera  Ellipfi 
2,  vel  cx  radijs  In  circulo  : Patet  quoniam  trian- 
gula dimidia  fiint  re&angulorqm  : e*  ijrdem  late- 
ribus conflantium;  quare  cum  fit  totum  ad  totum,  - 
vt  dimidium  ad  dimidium  . Etiam  triangulum  erit 
Ineaded» proportione  ad  triangulum,  et  re&angur 
lum  ad  redabgulum,  vel  ad  quadratum»  & i<fco,vc 
Ellipfis  ad  Ellipfim,  vel  ad  circulum  • 

THEOR.  VIII.  PROP.  XXVIII- 
> » ' * . _ ...  J 

Segmentum  circuli  [e  htthet  ad  totum  circu • 
lum  , 'ut  fegmemum  Eibpfis  ed  totum 
Ellipfim,  tjutc  Juu  inter  cafdcm  perallclas 

conclufa  . /*  ' \ 

r;  Egmentum  aKqtiod  Ellipticum exhibeaturcu- 
m,  & aliud  tircularc  ac*h  inter  parallelis 
ac,  St  oh  . Dico,  quod  fpacium  acc«  e(i  ad  cir- 
culum cak  , vt  fpatium  Ellipticam  cemeflad 
zotam  Ellipfim  1UC-.  . . 

Probatur,  ut  cft  AQ  li.ee,  Ita  cfc  fpatium  acch 
a Ca-Trtptz  i j circulo  in- 
feripti  ad  zci"  trape- 
tum Ellipticum  » Se 
ita «ft  fpatium  totum 
| figutf  tnfcrspte  cir- 
culo lm  ac  * ad  figu- 
ram Ellipfi  inferip- 
tam  lx  ■ i * > et  de- 
nonftrauimus  prop. 
huius  14.  Initio  . Diuidatur  itaque  trapeziam 
clrctilicAcHbffariam  per  eandem  parallelam  Df; 
diuidetur  quoque  trapezium  bc i h,  ducanrurq;  •*# 
*■»  necnon»  8e  ad,  6e  dc{  crltque  trapeaium  «h- 
df  ad  trapezium  ei  ih,  et  Df  ad  s e,  Be  e*  ac  ad  cb, 
Sr  fic  trapezium  DAC»  crlt.ad  trapezium  BCtr  vclu- 
ti  AC  refpfclt  bc,  & ideo,  vt  figura  lm  ac.k  ad  figu- 
ram Ellipticam  : C^uare  etiam  limul  duo  trapezia 
circularia  acdf,  dfgH  erunt  ad  duo  Elliptica 
BECf , & f eih  expropof.17.itb  j.er  figura  circulo 
inferipta  ad  figuram  Ellipfi  iofcnptam  j Et  fic 
femper  fcquocur,  fidiuidas  m infinitum*  Sit  igi- 
tur fa&a  in  trapezio  dato  circuli  acch  omnis  pof- 
fibilia  fubdiuilio,  ficut  etiam  ia  trapezio  Ellipti- 
co,- ambo  ita  diulfa  omne  fpatium,  quod  inter  ca 
redam  , Be  cumam  adG  , ficut  inter  redam  »i,& 
ambitum  bbi  abfumcn: alioquin  # ii  aliquid  re- 
maneret,omnis  pofiibil  s fubdiuifio  £ada  no  «flet» 
cumminor  figura  re&ilines  capere  potiet  in  cir- 
culo, & Ellipfi  ex  cuius  latere  du&z  linee  trape- 
zium minus  conftituercn: . Cum  ergo  fada  omni 


T V S XXX. 

poffibili  trapeziorum  lubdlulfione  femper  fit  om- 
nis  congeries  trapeziorum  in  acch  faftorom  ad 
omnem  multitudinem  trapeziorum  in  bcih  fado- 
rum.vt  figura  lmck  ad  figuram  iNix,  & figwa 
lmGk  ad  figuram  LNlx  fit  vt  circulus  ad  Ellipfim  . 
Etiam  trapezium  circulo  inferiptum  omni  poffi- 
bili  fubdiuifione  multiplicatum  erit  ad  trapezium 
cbih,8f  ideo  fegmemum  circulare  cag«  ad  feg- 
mentum  Ellipticum  ctlH.cul  Ita  fubdiulf»  rquan- 
tur,ent,  vt  circulus  ad  Ellipfim  . Quadere  per*aa- 
tanio  fegmemum  eircularc  cach  erit  ad  totom 
circulum,  vt  Tegmentum  Ellipticum c«H ad to- 
tam  Ellipfim  • 

COROLLARIVM. 

. . i . 

Hinc,  fi  habes  circulum  In  quotcumque  partes 
«quales  paralleli*  fe&um.obtinebis  quoque 
-cUipfimexciua  diametro,  vt  axi  maiori  fadam  in 
(partes  «quales  fimi lit*r  fedam  ab  ijfdem  paralie- 
, lis , verum  ia  circulo  vfque  adhuc  inuenta  via  non 
oft  tales  partes  clficieodi.' 

7 PROBL.m.PROPOS.XXlX. 

1 , •! 

Datam  Elltpfm  in quafcumejur partes  dfu- 
les , tn  quas  ‘circulus  dtuidi  pojfld,  Per*H 
. Uttorts  furini . T • 4 

, • n*  » * * il u.tr 

^ Vpra  docuimus  fubdoplam  dluiffonem,  hk  au* 
O tem  omnem  earn,  qu*  circulo  deferibi  p^®h 
Sit  Itaque  data  fiemiellipfis  acdb  , 8f  oportear  eam 
ia  tres  «quales  fedores  partiri»  vt  fcmidrcultA 
diuifus  eft  aqmb  . Demittatur  perpendicularh 
qo  i circuli  fexta  parte  aq .,  8r  ducatu  r CP . Dico 
acpfc&orem  efie  feztam  partem  EIHpfis , vndefi 
duda  rv  tangente,  Oe  parallela  ad  facias  alium  fi^ 
dorem  «qualem  erit  cvd  altera  pars,  & fic  de  re- 
liqui* facieudo  alios  fedores  «quales  ex  prop.zi. 
Eoius . 

Prob.cz  »4.  h.  vt  qo  ad  co  li  neas  , fic  qao  feg- 
r mentum  circuli  ad  'aco  Teg- 

mentum Ellipfis  ,-Ar  ita  erit 
opp  in  circulo  triangulum  afl 
‘triangulum  coP  in  Ellipfi  ob 
3 eandem  altitudinem  cum  wr* 
minent  in  idempun&um 
p • Quare x fi  bompooantor , ita 
^ crlttrUngulum^oi^cum  aqo 
fegraeneo,  ideft  fe&or  aqp  in 
circulo  ad  triangulum  coP  cu 
fegmento  aco, ideft  fe&oretn 
• B acp  in  femiellipft,  vt  qo  ad 
co : Sed  vt  QO  ad  CO,  ita  eft 
femicircnliM  aqm*  •dfenudlipfim  ACni  eiprop. 
I4.huim  contextu  Ezlt  icaque  AQP feflor  oirculi 
ad  ACPfcfiorcm  Ellipticum,  « lorus  cirrului  li 
Ellipfim  : -Quapropter  pcnswfawlo  erh  fr<Sor 
circuli  ad  circulum,  et  acp  fc8or  Ellipticus  ad 
Ellipfim:  fitd  ille  leftot  drcull  cftfexta  para  ip. 
fius,  Se  tertia  eius  dimidij : Ergo  etiam  fc&or  El- 
lipticus fexta  pers  eiit  totius  , Be  tertia  eius  dxnM 
mtdij . Quare  fi  du&a  tangente  r»  ducal  ei  paral. 
lelem.D.b  feciae fegmentuni  AcaeqnalefegoK» 
to cd cx  liuiusa}.cfunt«tifiACPfe&or>&cmM(i- 
fiftentea  zqualibua  fegmentia  aequales  cx  buius 
prop,  2 z.  Propeereaquc  c,b  erit  licere  totjus  feats 
pars,  & fic  dereliqui*. 


DE  T R ANSFORMATlbNE  CVRVfLIN.FOR.VVI, 

COROLLARIVM . 
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HIoc  nofcet  defcribere  figar»  in  Elllpfibus 
fimllci  illit ; quzfunt  ia  circulo,  fi  fijnt 
tale»,  quarum  fiogula  triangula  fc  habeant  in  cir- 
cula ad  totum  circulum  , vt  fingula  triangula  d- 
lipticf  figura;  ad  totam  ellipfim, etiam  fi  fint  trian- 
gula quacumque,  St  irrationalia . Quia,  Se  tota 
figura  circuli  infcrlpta  erit  ad  totum  circulum,» 
figura  Ellipfi  infcripta  ad  totam  ellipfim.  Nam 
fi  V.g  »h<jo  figurp  circuli  triangula  bmp ,fc  Mqr, 
St  OOP,  eruat  ad  figura  elliptica  «dco  triangula 
SDP,  StcPD,  & PCO,  *t  oq^ad  oc,  vel  xqualet  mm 
-ad  mo,  ideft,  vt  circulus  ad  Ellipfim  i miam  tota 
figura  circulo  infcripta  fe  habebit  ad  figuram 
«Ilipticam.vt  circulus  ad  Ellipfim:  Proptereaque 
firintend.  iu  erit  figura  in  circulo  ad  totum  cir- 
culum,» figura  ellipfis  ad  totam  eldpfim. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XXX.  - 

Super  dotum  circuli  diametrum  defcribere 
Ellipfim  circulo  aqualem , cuiut  data  fit 
/emidiameter.O'  applicata  aqualis  radio. 

Sit  BAcdrculus,  cuius  centrum  i.  Se  data  fe- 
ra idiameter  ellipfis  maior  femidiametro  cir- 
culi ed  : dufta  ungente  ad  inter  parallela,  4D>  at 
St  ac  accommodetur  ab  ■ punfio  data  ati,8t  duSIs 

nratlclis,  vt  pe  fioguli  fipui,  vt  qk  trasfeeantur 
enlidiametro  ellipGs  >°  fuper  eandem  lineam  , 
vtfuntHP,  fingulaquepunda  fleaa  molli  duftu 
.Titiantur , St  femicllipfis  spdcc  ede  cohfiituta*} 
quam  laxta  eafdem  menfuras  perficies . Dico  ita- 
que hanc  fcmieltipfim  fcmlcirculo  cflc  aqua- 
lem. 


Nam , qaod  fit  ellipGs  patet  ex  ijs,  que  diximus 
propof.ys.  Cor.  Traft.  14.  Quod  vero  fit  ?qua- 
lis  fcmlcirculo  . * 

Probatur . Nam  dufta  pn  vfquequo  intcrfecet 
circulum  , St  ellipfim  in  u,  Se  n parallela  ad  dia- 
metrum ellipfis  produdum,  erunt  eius  partes  mp 
Se  No  diametro  rp,Se  ea  appllcatp  in  p,Sro,Se  ideo 
•quales  cum  omnes  alias  applicatas  tales  effecerl- 
mus  ex  conii rudione  . Ducantur  deinde  fubten* 
fp  em, Se  sN  ab  Interfedionibus  H,Se  M,Se  erit  fcg- 
m—itu  circuli  msb  ellipfis  npe  . In  fegraentis  ergo 
circuli  itu  maximu  triang.  infcrlbatur  sEm,  St  ab 
x vertice  ducatur  parallela  rG.fi  n6  fitdu&a,Se  In 
ierit  vertex  maximi  trianguli  eliipfis  fegmeoto 
apM  inferi pei,  vt  infra ofiendendum  . Erunt  ita- 
que cum  fint  triangula  maxima  plufquam  dimidia 
fimum  figmentorum.  Sunt  autem  edam  aqualia. 
Se  triangulum  bfn  aquatur  triaugulo  asu,  fient  Se 
tcapCOum  suos  trapexio  mpee  , Se  fimitriangu- 


cum  fit  dimidium  ahaYtaorum  : ‘Er  fi  .n  fegmea- 
tH  renunentlbas  rurfus  aha  triangula  jnfcnbau- 
tur.flr  multiplicentur  rfqtte  dum  mult.pliciri  p.,f. 
lunt,  femper  idem  fucceder , Se  femper  multipli, 
cata  maxima  triangula  in  circulo  «quabuinur  el- 
liptici* «qu£  fn  fuccefliu*  remanentf  quolibet 
tegmento  multiplicati* : fcd  maxima  triangula  ia 
circulo  multiplicata , vfqucdum  miiltipllcari  que- 
uQt,  amuaot  circulum  j alioqulo  fi  remaneret  ali- 
quod Tegmentum , non  effenr  multiplicata  omni 
multiplicatione  poffibill , «r  fic  dicas  de  ellipfi. 
Ergo  cum  omnia  triangula  circuli  equalia  circulo, 
rquentur  omnibus  triangulis  elliptici*  «qualibus 
ellipfi  j Ellipfis»  Se  circulus  erunr  «quales  . 

Itaque  oftendendum  remanet  primo  triangu- 
BVNp&omne  fimi  liter  mferiptum  efle  maximum  . 
Hoc  autem  oftenditur ! Namdudi  per  f linea  xf 
parallela  Ipfi  *N  tangens  erit , «r  ideo  ex  didis  i. 
propof.  huius  »fn  erit  maximum  triangulum-. 
Quod  autem  XF  fit  tangens  duda  xk  parallela  ipfi 
mb,  tangente  circuli  k fiqoftcnditur  . Quoniam 
omne  pundum.quodin  ipfaaliignetur  extra  ellip- 
fim eft»  ergo  non  fecabit  eam;  fcd' contingat  ia 
f , ergo  ungens  erit»  quod  fi  ita  oon  eft.AlIi- 
gnecuHpundum  z V g quod  dicatur  efle  intra  ei- 
Jipfim.Sc  oftedetur  de  illo  extra  ellipfim  reperiri . 
Duda  z<^T rapexiaft(0SE,&:  MMPfunt  (qualia  ob 
aquales  bafes  ex  conftr.NO  , & eandem  e» 

ex  propof.72.Trad.x4.Vnde.Ar  cx  prop.i  j.trad. 
fp  prfe.  sh^Sc  hc  «quabtitur  ficut.&rjin  zqjaartes 
4.  y ,&r  ?q^.  Sunt  verd  «quales  cx  conftrudione 
hf.St  xG  . Vnde  ,&  refidua  FS.Ar  H*  erunt  equa- 
Ila . Quamobrem  cum  fint  inter  parallelas.  8e  pa- 
rallele Z4,  Ari  j.  erunt  «quales cx  prop.?;.Iib.r. 
EJem.  qu*  addite  «qualibus  , rc  oftendi  4r,  Se 
3 4 remanebunt  «quales  ZY  , Se  i Sunt  autem 
▼Qj  Sc  ty  ex  confirudione  «quales.  8e  qy  eft  mi- 
nor, quam  iq^  Ergo  etiam  Tv,  qur  finit  in  am- 
bitu elliptico  in  r eft  minor, quam  yz  : Vnde  pun- 
d um  z remanebit  extra  elliplim ; quod  cum  pofiic 
demoftrari  de  omni  alio  pundo  excepto  p in  quo 
tangit,  remanebit  tota  xz  extra  ellipfis  ambitum . 
Quamobrem  zx  erit  tangens  , Se  ideo  nfb  maxi- 
mum triangulum,  quod  in  Tegmento  nfb  inferibi 
polTic  cx  prop.i.  h. 

Deinde  ofiendendum  efi  triangula , feu  trape- 
zia Elliptica  (quari  circularibus . Nam  primo  tra- 
pezium bn  oe  «quatur  trapezio  bmPe  ex  prop.13 . 
trad.  pr*c.  quod  fint  inter  parallelas, 8r  «qualium 
bafium  . Triangulum  quoque  bfn  in  ellipfi  (qua—, 
tur  triangulo  bkm  in  circulo  ; quod  pars  fsb  fic 
«qualis  parti  kbh.,  vtpote  inter  parallelas  .exi- 
ftcntl , Se  fuper  bafes  «quales  fs  , & h x , n fu- 
pra  oftenfum  efi  . Se  idem  dicendum  de  trian- 
guli* hmk , &r  fsn  » necnon,  & de  triangulis  map,> 

Se  noo,  Se  fic  de  alijs , fi  inferibantur . Verifica- 
eur  itaque, quod  omnia  triangula  in  ellipfi  fint  ma- 
xima, Se  fint  «qualia  maximis,  Se  inferipeis  in  cir- 
culo, & ideoqubdin  perpetua  minorum  defeript 
tione.  Cum  circuli,tdm  ellipfi*, cum  triangula  liat 
femper  arqualia,  circulus  ellipfi  «qualis  eric. 

COROLLARIVM. 

TJ  Inc  potes  oe  dum  totam  ellipfim  alteri  exbi-  . 
Ii  bere  «qualem , feu  circulo,  feu  ellipii,  fcd 
etiam  fiogula  eius  fcgracata , ita  quod  triangulum 
Bfn  fit  «quala  triangulo  bkm,  cum  in  ipfittrian- 
gula , Se  in  Tegmenti*  fucccdtui  remanengbu* 
yjj  ferapej 


,J*  TRACTATVS  XXX. 

femper  «qualia  Infcrlbl  pofCae,  vt  ex  demooftra-  vmh  «i  pr.J9.1ib.l.Cor.lnter  parallelas  lmA  no, 
rione  pateciquin  imo  fe&or  quoq;  bks  «quabitur  & fupcr  arqoales  bafca  ot  , de  VN  cxiftentia  eruat 

fc&ori  in  cum  triangula  ars»  i mob  «qualem 
bafim,& altitudinem  fi nt  aequalia. 


EXPENSIO  VI. 

Ve  areis  parabolarum  quadrandis . 

OVoniam  aliquando  fu  perficies  fpatijs  para- 
^ bolicla,  velferd  talibus  continentur  • vt 
e.Xa&us  Geodeta  poffit  talia  fpatia  exa&iflimc 
menfurare,  etiam  quadrationem  parabole  nofcere 
debet , & eam  in  Jibitas  panes  diuidere* 

RROBL.  i.  propos.  XX  xl 


0 ' 

«qualia ; necnon  ob  eandem  rationem  triangula 
on , 8e  vn s $ quare  tota  triangula  ROL» flr  mns 
erunt  «qualia . 

COROLLARIVM 


Data  parabola  terminata  maximum  inferi • 
hae  triangulum  . 

Sit  parabola , feu  Tegmentum  eius  imo  » eui 
oporteat  inferibere  triangulum  maximum . 
Subtendat  itaque  illum  qup libet  re&a  LO,qu«  di- 
lidatur bifarii m^r  erigatur  diameter  <*»« , Sr  con- 
jungantur refie  IM  | te  m<*  Dicoque  LMOcfie 
maximum  triangulum  Tegmento  parabolj  onmL 
Infcriptum . 

• Probatur . Nam  fi  triangulum  lmo  non  eft 
maximum  «erit  aliquod  aliud  V.  g lno  , de  quo 
probo  aoncfTc  maxunum  contra  hypothefim,  fi- 
quidem  ita  ex  CorolI* 
propof.  *©.  erad.«4* 
eft  LQO  re&angulum 
// S\  xdLporedangulum» 

— UuAO  v*  qm  ad  rw  : fed  eft 

^VpXl\  maius  re&angvlum» 
L qo,  quam  ipo  ex 
propof.  19  lib.d.  Quare  «tiam  erit  maior  qm, 
quamPN.  Vnde  triangulum  imo  erit  maius  tri- 
angulo lno*  fiquidem  du&is  perpendicularibus 
mv , 81  vi,  Be  ideo parallelis  , cimqM, & pn  dia* 
metri  fint  io  parabola  paralleli  quoque  ex  propof. 
17  tra&.  14. triangula  qmv,  & fnx erunt «qufan- 
gula,  vnde  erit  <^m  ad  »N,  vt  normalis  vm  ad  nor* 
malem  xN  ; fed  maior  oftenfa  eft  diameter  qM, 
quim  np  . Ergo  etiam  maior  VM;  quam  xN.  Vn- 
de cum  triangulum  1N0  obtineat  altitudln*»  mi- 
norem ex  1.  lib.d.  Cor.  erit  minus . 0 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXII- 

Omnia  triangufa>  qua  in  applicatis  obtinent 
> vertices  Juos  in  parabola , inter  fe  funt 
aqualia . 

Sit  triangulum  lor,&  mns  > qu«  In  applicatis 
lm»on,*  as  vertices  M,«,s,fr  a.  ,0,1-  habebat. 
Bico  eaefle  in  parabola  inia  «qualia  . 

Probatur.  Du&o diametro xr , erunt  xN,  8e 
OX  «quales,  8rTX,&  XV quoque  ex  prop.t  j.Trad. 
xp.quia  SM  > te  La  comongunt  «quales  applicatas 
in  «qualibus  arapeaijt  anxa,  te  aPms  j 
ficuc  cliam  sa,  Asm  * Ablati*  itaque  aqualibus 
tx,  fr  Tyat>eyulHMSWA»r  nlif  ewate- 
qaale»°r,dr  VN : Quapaopcw  triangula  oTl(*. 


Hinc  educes,  quod  fi  triangulum  oil  fit  ma- 
ximum, etiam  aliud  »ms  futurum  efiemaxi* 
«tum  . Quoniam,  fi  aliud  maximum  potiet  confti- 
tui  ia  Tegmento  mns,  cuius  vertex  1 ; Tunc  du- 
fia  ab  1 parallela  t «.ficonftitueretur triangu- 
lum AkLcfiet  «quale  triangulo  maximo  Mta  ,lr 
ideo  maius  triangulo  sNm  non  maximo  ex  aduer- 
(nrijt:  fed  mns  «qnatur  triangulo  AOt . Ergo 
etiam  triangulum , quod  conftitueretur  akl  effet 
maius  triangulo  aoL.  Ergo  triangulum  aol  con- 
tra Tbcfim  maximum  non  etiet,  quod  inferipeua 
fuiflet  in  fegmeoto  parabolis  aol  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXIII. 

PtitM*  eft  fcfyiiitcrtU  trunculi  nuxioo 
in  ili 4 infcnpti. 

• ' •> 

Sit  ptnbofi watc.St  trungulum  maximum Ia 
ipla  aacDico  parabolam  ei  eflTe  fefquitertiam  j 
nempe  triangulum  continere,  te  infuper  cius  ter- 
tiam partem,  vel  cfle  ad  Illud,  vt  4.  ad  J.  Ducatur 
itaque  diameter  aD  ; diuifaque  bifariam  femibafi 
»pin  e ducatur  ad  diametro  parallela  s»  vfque  ad 
parabolam  Ia  v » & ducatur  bafi  parallela  ttt . 


Probatur  . Nam  ex  propof.  s.  dc  coni- 
cis Tr.a  4.  Quadratum  »d  eft  ad  quadratum  pk, 
vel  id,  vt  ad  ad  au,  fed  quadratum  sd  ei  propof. 
6.  lib.s.  Cor. cfl  quadruplum  quadrati  a» . Ergo 
etiam  diameter  ad  quadruplus  eft  portionis  h a,  te 
per  demfionem  rationis  hd  ipfius  ah, vel  e»  «qoii» 
fefquitertia  • Linea  vero  eo  fubdupla  eft  ipin» 
ad  propter  triangulorum  fimilitudinem  » 
fit  ad  DA,vt  k ad  a »,8r  Ita  quoque  bc  ad  >a.  Itaqj 
ct  erit  duplo  maior  ipfius-cr  aqualis  ipfi  ah:  Si- 
quidem at  eft  -j-  ipfius  ad,  lo  *r  • 

Quamobrcm  «rtnngulum  quoque  o«*  erir  da- 
pium 
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pium  trianguli  ifG  e*  f.lib.ff.  eundem  verticem 
habentis  in  ■;  8e  id*o  eandem  altitudinem,  8e  quia 
»a  eft  dupla  ipfius  ■?,  vt  dixi ; ideo  triangulum 
ira  erit  trianguli  bfg  duplum, fr  ideo  f quale  trian- 
gulo bgb,  fed  huic  bcb  eft  quadruplum  triangulum 
SOA  ex  SI.lib.6.  liqui  dem  duplicatam  habet  bafim, 
Sreft  fimiliter  pofitum,  &r  fi  mile:  vnde  illi  habe- 
bit proportionem,  auem  4.  ad  1.  nempe  duplica- 
tam, quam  2.  ad  I.  ideft  balis  DB  ad  balim  kb. 

Deinde  lic  parabole  Tegmentum  ara.  In  coci1 
parallela  da, ex  ic  «quali  applicate  aci  pundo  me- 
dio ereda,  que  erit  diameter,  8e  maximum  trian- 
gulum in  eo  inferiptum  bfa,  ex  propof.i.  h. 

Diuidatur  bifariam  femibafis  ac  in  o,  8e  duca- 
tur  parallela  on  ipfi  fu,  Sr  NL  bafi  ba.  Et  eodem 
prorfts  argumeto  oftendes  oh  efle  fefquitertia  »c, 
«oqaex  T.Tr.14  quadratu  bg  quadruplu  quadrati 
BO.fit  ad  N*.  quadratu, vt  of  ad  *l,  ideft  4.  ad  I*  & 
hinc  reiiduum  cl  ad  LF,vt  j.  ad  i.flr  ideo  no  equa- 
lem  ipfi  UL  efle  ~ ipfius  cr  , Se  01  ipfiut  cL  dimi- 
diam, quod  ei  eandem  dicat  proportionem;  quam 
bo  ad  bg  i ideoque  01  ipfius  o»  ~ , ideft  duplam 
refidue  IO  7- , qu$  fublatis  erit  -J- , ideoque 
triangulum  10*  duplo  maius , quam  bin  erit,  que 
ob  eandem  altitudinem  • fune  inuleem.vt  bafes  of 
ad  IN : ideoque  addito  equali  |Nr  triangulum  bio 
equabitur  triangulo  toti  Nbf  ; Se  ideo  erit  fubqua. 
druplus  trianguli  bfg  , cum  fit  ille  bfo  fupra  du- 
plo maiori  balim  bp,&  ideo,  vt  fimi  Iis,  fimiiiterq; 
politus  ex  21*  lib*5.  habeat  proportionem  dupli- 
catam nempe  b io,  vei  equalis  inp  fubquadruplus 
erit  trianguli  bvo,&  fic  femper  erit  etiam,  fi  diui- 
das  in  infinitum. 

Si  ergo  Infcripta  fint  In  parabola  iac  omnia 
oiangula,  que  inferibi  pofTunt,  illa  multitudo e- 
qaabit  totam  parabolam  alioquin  Ii  aliquid  para* 
bole  reflaret,  non  effiat  infcripta  omnis  infcriptl- 
bihs  multitudo , cum  adhuc  infcribendi  (patium 
(appeteret,  cum  itaque  omnia  triangula  inferipti- 
bilia  fc  habeant  fuccelfiul.vt  t .ad  4.  & fit  illima- 
tata  progrclfio  hac  fuccefliua ideo  ex  Cor.},  pr. 
atf.  Trad  1 6.  part.i.  differentia  fecundi  termini 
bfa  a primo  bad  erit  ad  bad,  vt  bAd  ad  totam  col- 
ledionem terminorum»  fcijicct  triangulorum  in 
feriem  continuam  proportionalium  xquantium 
Ipfam  parabolam : fed  oftefum  eft  bfa  efle  ad  baO, 
vt  I.  ad  4.8e  ideo  differentia  erit}.  Quapropter; 
vt}.  ad  4.  ita  erit  triangulum  bad  primus  termi- 
nus ad  totam  colledionem  triangulorum  inferip- 
torum  in  feriem  continuam  proportionalium,  id. 
eft  ad  parabola  bfda  ; Se  ideo  duplu  Trianguli  bac 
ad  duplam  parabolam  bfayc.  Vel  conucrtcndo 
parabola  aFArc  erit  ad  triangulum  iac,  vt  4,  ad  }. 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXXIV.  ' 

Si  parabola  contingentibus  flringontur , O* 
applicata  tcrmtnetur>  figura  concaua* 

<jua  reflat , efl  ad  triangulum 
exterius  contingentium  , 
vi  4.  ad  3. 

Sit  Parabola  Vc«»  & conti  agentibus  va,  fir  aH, 

Se  b.d  ftringatur,  & applicata  VH  terminetur. 
Dicoconcauam  figuram  v a h o rife  ad  triangu- 
lam contingentium  exterius  rad*,  vt 4.  ad }. 

Probatur.  QuiaVA,  «tam  (nnt  contingente» 
ex  propof.  I».  Trad.  24.  «t  rquabkur  ga  , 8r 
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qnla  rd  ponitur  contingens  <*rft  parallela  vh  ap. 
plicarxex  a7.tr.  14.  Se  ideo  trlang.  «.ad  cnr  fupe* 
balim  oa  fub  lu  pia  bafi  ta,  vel  ad  ii>fi  ah,  cuutq- 
triangula  tah.  Se  c ad  fint  finrlta, fimiiiterq/  pofi-’ 
taex  prop.  aa.  Iib.6.  filem,  erunt  muicem  in  du- 
plicata ratione  laterum,  8r  quia  ad  fe  hab.t  ad  ah, 
vt  t.ad  a. triangulum  aod  erit  ad  triangulum  atw, 
vt  l.  ad  4.  nempe  in  proportione  ftibquadniola  • 
Idem  dicas  de  triangulo  kdl,  quia  enim  cd  , ftr  t>H 
funt  tangentes,  Se  «h  applicata  , ab  eius  pando 
medio  m eduda  parallela  md  ipfi  to  in  conta- 
du  tangentiu  coueniet  in  D,vt  diameter  exi1.tr.a4 
8e  md  erit  dupla  im  , d kl  , vtpote  tangens  erit  pa- 
rallela gh  appltcat?  & ideo  erit  *d  dupla  co : qua- 
re vox.  trlang  ilum  fimile,  fimiliterque  pofitum 
fuper  bafim  RD  fubduolam  bafi  cD  erie  fubquadru- 

Cum  trianguli  cDH.fcd  triangulum  cdh  eft  equa- 
triangulo cda  ob  «quales  bafes  a°,  8c  dh  , Se 
verticem  eundem  e , ergo  k[.d  triangulum  eft  ad 
triangulum  c ad,  vt  1.  ad  4.  frilicet  in  propofi- 
cione  fubquadrttpia,  dfic  in  infinitum  poteris  fe- 
qui  citcumfcribendo , qui  femper  erunt  ad  ante- 
cedentem vt  1 . ad  4.  Nam  kdl  triangulum  eft  ad 
triangulum  ADe  dimidium  trianguli  circumicripd 
b-ad,  vt  1.  ad 4.  ita  triangulum  vlo  eft  a.l  dimi- 
dium 1 Dt  trianguli  circumfcripti  k d l,vc  i.ad  4.* 
fic  procedendo . 


Ponatur  itaque  parabot?  vcn  conci ufp  tangen- 
tibus ah,  8r  VK  efle  circumfert pta  omnia  triigula, 
qua:  circumferibi poflunt , omnia  fpatium  ahio 
tandem  abforbebunc;  alioquin , fi  remaneret  fpa- 
tium aliquod  omnia  triangula  circumfcrlptibiUa, 
non  cflent  circumfcript  1 contra  Thcfim,  cum  ad- 
huc aliauoi  fpatium  infcripcibile  remaneret. 

Verum  omnia  illa  in  infinitum  procedentia 
femper  feruant  eandem  proportionem  I.  ad  4.  qui 
fecundus  rcfpkit antecedentem,  vel  4.  ad  a qui 
refpicic  primus  terminus  c ad  fecundum  xdH 

Jiuare  differentia  minSris  trianguli  kdl,  terminiq; 
ccundii  primo GADerit  ad  primum  cad,  vc  3.  ad 
4.  fed  vt  differentia  fecundi  termini  a primo  ad 
ipfum  primum,  fic  primus  terminus  cad  ad  to- 
tam colledionem  terminorum  in  infinitum  proce- 
dentium io  ferie  continua  eiufdem  proportioni} 
ex  Coroll.f.  prop.ad.  Trad.  1 6.  de  progr.Gcom. 
Ergo  cad  triangulum  ad  totam  colledionem  tri- 
angulorum circumfcripcibilium  figura*  concaua* 
caHio,  8r  ideo  ad  ipfam  figuram  concaua  cl  colle- 
dioni  «qualem  fe  habebit,  vt}.  ad  4.  & ideo  du- 
plum trianguli  lad  fe  babebitad  duplum  colle- 
dionit  feriei  triangulorum  in  Infinitum  proce- 
dcatia,8r  Ideo  figur?  cocau«  vaHov.vc  j.ad  4.,ve1 
i contra  figura  V^Hc  ad  triauguluui  R\D,vt  4. ad  } 


corollarivm. 


r 


Hinc  patet  figuram  concauam  v ahg  efle  ad  fi- 
guram conuexam  vScih  fubduplam;  Nam 
Y yy  a figura 


TRACTATVS  XXX. 


figora  concaua  eft  ad  triangulum  jl ad  , vt  4.  ad  j. 
fi c figura  conucva  eft  ad  infer  iptu  vch  triangulu, 
ve 4.  ad},  ex  44. h.  idcoque figura coacaua  vahq 
fic  iit  habebit  ad  triangulu  rad,  vt  conuexa  vcih 
ad  triangulum  vch  \ idcoque  permutando  figura 
eoiteaua  ad  eonuexam  it  habebit , vt  triangulum 
xad  ad  triangulum  vch  j fed  triangulum  «-ad  eft 
fubduplum  trianguli  VGHob  fubduplas  altitildi- 
ues  «d, & ci»  rclpedu  altitudinum  th  , 8f  TV  eX 
Coroll  prop.  a 6 .&  squalem  bafien  atjk  gt.  Qua- 
re etiam  figura  concauaeruadeonuexam  in  ia* 
tione  fuixlupla  fc.  vt  2.  ad  a. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXV. 

' 

Parab^ica  figmenta  , in  quibus  copium 
triangula  maxima  aqualia  inuicem  " 
erunt  aquaita . 

Sic  fig. propof. j a b.  prsced.  inqua  parabola 
bfayc,  dr  fiat  duo  Tegmenta  ars  • 9c  ayc  , in 
quibus  capiat  «x  prop. a.  h.  exp.  t riaogula  maxi- 
ma,  drsqualia . Dico  ipfa  Tegmenta  «fle  f qualia  • 
Prob  ara  triangulam  cft  «quale  triangulo 
ayc  , ctim  fine  inter  parallelas  eorum  vertice*»  ita 
triangula  fNb,  8c  yxc  ob  eandem  rationem»  Ce  fic 
continue  in  infinitum,  quare  cum  continua  pro- 
grellio  infinita  triangulorum  abforbeat  omne  fpa- 
tium  Tegmentorum  parabolicorum  »fa,&atc 
iuxta  oftenfa  propof,  1 5.  Traft.id.  part.l.quod 
«ftenfam  fit  prop.i  j. huius  femper  iuxta  eandem 
proportione  procedere,  qus  eft  1.  ad  Retiam  feg> 
menta  parabolica  af  a,fr  ayc  erunt  «qualia,  quod 
io  eis  omdhi  infcriptlbilia triangula  fiut  pquaiia  4 

PROBL.  V.  PROPOS.  XXX VI. 

Parabola  ad  parabolam,  feu  fegmentum  ems 
ad  aliud fegmentumobtinet  eandem  pro- 
portionem,  quam  triangulum  maximum 
ad  triangulam  maximum,  qua  in  illis 
mfcnpta  funt. 

Sit  paraboli  aci,  vel  fegmentum»  quam  dic» 
habere  ad  aliam  parabolam  , rei  tegmentum 
mlm  eandem  proportionem, quam  triangulum  aci 
ad.  triangulum  mlN,  que  maiima  fiut . 


Probatur  ■ Nam  Parabola  aci  eft  ad  triangu- 
lum aci,  «4.  ad  3,  Sic  etiam  parabola  mln  ad 
triangulum  mlm  , vtq.ad}.  Quadere  peiabola 
ad  tua  triangula  funt  in  eadem  proportione,  ideoqt 
ptimusindo  ac.  parabola  erit  ad  parabolam  Mi.ii, 
*t  triangulum  aci  ad  triangulum  mln  . 

corollarivm; 

.»  c 

Hinc,  fi  duz  parabole  habeant  zqualr,  balec 
erunt  inuicem, « altitudine», Si  fi  obducit 
altitudine,  sqiulca  eaunt  ad  huiiecna  ,Tt  bafet . 


COROLLARI.VM  Ili  * / 

Hinc  quoque  colligitur}  quomodo  deferiban- 
tur  parabols  squjleS,  vel  >uxta  datam  pro- 
portionem. Nam  fidis  crungnlis  acb,  & lmn, 
qus  datam  proportionem  coofcquaitur  circa  >11* 
defcnbetur  parabola  iuxta  dido  propof.t9.trad. 
xq.fir  quia  itaeft  triangulum  ad  rriaiigulum,vt  pa- 
rallelogrammumad  p.n  illelogrammum  inter  eaf- 
dembafes,  Sc  parallelas;  hinc  eft;  quod  fadiS 
duobus  parallclogrammis  iuxta  datam  proportio- 
nem ,fi  ope  illorum  du*  parabole  deferibantur 
expropoi.0y.uaCt.a4.  ilis  «ruat  quoque  in  diu 
proportione  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXXVIL 

Data  parabola  aquale  triangulum  exhibere. 

1 / Odus  exhibendi  triangulum  Parabolf  pqua- 
[VI  le  hic  eftdnfcribatur  parabols  ac  triangu- 
lum ouximfi  aic»  dr  deinde  in  tres  partes  fecetur 
bafis  ac  i nam  fi  ba fi  ac  addatur  tertia  pars  cnjr 
fiat  ad,  8c  ducatur ,1D  hoc  triangulum  aid  erit  »• 
•quale  parabols  aic  • 


Prob.  Parabola  AIC  eft  ad  triangulum  aic  , «r. 
4-ad  }.fed  triangulum  aid  eft  ad  idem  triangulum 
Aic , vt  bafis  ad  ad  Acbafim  ex  i.l.  6.  qup  es  ef- 
fcdionceft  vt  4.  ad  }.  Ergo  eft  in  eadem  propor- 
tione ad  trianguli  aic, ac  parabola  aic  ad  idem 
triaogqjum  AIC  i quare  «x  prop.  4.  lib.j.  erunt  s- 
qualia  triangulum  aI»,*  parabola  Aic.cum  «idea 
triangulo  aic  eandem  proportionem  dicant. 

I m . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXVM. 

E parabola  dato  punHo  auferre  figmentum 

alteri  aquale  dato  diametro  ctujdern  » 

DAta  fit  parabola  ATT  , Se  fegmentum  in  e» 
aitd;  diameterque  ic.fc  oporteat alitui 
fegmentum  dito  «quale  refecere,  quod  incipiat  i 
pundoT.  lungitur  punttu  x pundn  d,  «r  line* 
x0  docitur  parallela  Ar»ducaturqi  zYinam  fegme- 
Cii  XPr  etit,quod  exoptatur  «quale  fegmeto  aid. 


Probatur.  NAdoAiw erunt  «qualia trian- 
gula ex  prop.qx.  butua  AID,  tc  xrt  cum  habeant 
*mtUai«ficiU*UixI>t*ari  fc  at, triangulum 

wb 
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veri  AlDeft  maxlmurncx  propof.ii.huius  . Erga 
etiam  triangulum  xit.x  Cor.  p,xf.  b.  Quadcre, 
cum  maiima  fine  triangula  a ■»>&  xrr,Sr  qualia; 

«runt  quoque  fegmenta  xpr , te  ai»  parabole 
aqualia  ea  prop.JJ.  huius. 


PROBL.  HI.’  PROPOJ.  XL. 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXXIX. 

' ' A J ..  _,'.t  V .*.*  ' | 

A parabola  eadem  auferre  fegmentum  dato 
• .<  proportionale . 

*•  'U  ,.r 

pirabbli,  feu  fegnienf  um  inr,  te  oporteat 
U ^bci  refecare  aliad  Tegmentum,  quod  fefca* 
beat,  vt  x ad  v j Inter  xtSe  v inueoiantur  du*  me- 
-<4»ae  proportionales  lx  ex  propof.;.  Traft.  ij. 
fiatqae  vt  x ad  L » fic  ah  diameter  ad  HD,  Se  duca- 
tur parallela  *»m  . Dico  fegmeatom  f hi  dTe  ad 
/egmentum  Nhm,  vt  x ad  V . 


Probet  er  fegmentum  fhi  ad  Tegmen- 
tum parabolicam  hmm  eft  in  ratione  triplicata  fi 


pragr.r. 


eee 


A Parabola  data  Tegmentum  refcMere, 
quod  ftt  aquale  alterim parabola  data 
fegmento . 


DEtur  parabola  AK,te  oportrat  refecare  i pt- 
rabola.tc  fegmentu «quale ; Accomodetur 
io  parabola  pk  linea  e'  «qualis  linear  ac,  te  duca- 
tur diameter  H|  ex  J6.tr.14.  Dico  nc  efle  «quale 
fegnaento  Ait. 


ad  Nm,&  proportionis  ri  ad  Nm  duplicaeafTt  dica 
eft  proportio  ah  ad  a n j8e ah  M fafta  eft, et 

X ad  L.St  x ad  «.  ea  effe&.eft  duplicata  proportio  X 
ad  u-  Ergo  11  «d  mh  eft,  vt  X ad  1 . Verum  Teg- 
mentorum p«rabolicorum,vt  dixi  FHIad  khn  tri- 
plicata eft  proportio.  1 adicn,-  qur  eft,  ve  X ad  «; 
g-xad  i triplicatam poffidet proportionem  illius, 
qu*  eft  x ad  « . Ergo  fegmentum  paraboiicum 
rni  ad  -hm  fegmentum eftvex ad  V . 

Remanet  oftendendum  proportionem  parabo- 
lici  Tegmenti  fhi  «fle  ad  nhm  in  triplicata  ratione 
11  ad>iM. 

Progr.a.  Ex  j6  h.  parabola ihi  fe  bibet  ad  pa- 
rabolam nhm,  vt  iriaguium  in  maiori  ih  1 infetip- 
tum  ad  triangulum  in  minori  defignatum  whmj' 
fed  triangulorum  proportio  componitur  ex  pn». 
portione  1 1 ad  NM,&  AH  ad  H»,  fed  jpportionia  n 
ad  NH  eft  duplicata  ratio  AH  ad  Hd  ,quod  fit , vt 
quadratum  ia  «d  No.  vel  ex  6.  lib.».  quadruplum 
quadratam  ex  r 1 ai  illud  cx  Nji  , fic  ah  ad 
hdci  f.Tr.14.  ergo  ex  dupla  proportione  com- 
ponitur »H  ad  HD.«r  ex  fimplici  ,pportione  qnoq,- 
I!  ad  Nm.  HiR9  proportio  fegmenti  parabotici 
ih  1 ad  NHM  eft  triplicata  illlua.qu*  eft  H iJnh  . 
/ ifSKsi»  r*.  • r r. 

COROLLA  rivm. 

Hinc  e!*,  qabd  fi  ifTudhem  fegmentam  Nhm 
al ibi  in  eadem  parabola  efficere  defidere* , 
poteris  id  facere  cx  propof.J7«  huius  detruncando 
alibi  in  eadem  parabola  fegmcntwn  zqualc  Teg- 
mento NHm  . Nam  erit  illi  fegmentum  fhi,  vt  X 
ad  v,  ctim  ad  «quales  eadem  fic  proportio  • 


Probatur  cum  Ttt  fit  dimidia  fo  zquabltur  ipfi 
ae  • Sed  vc  ab  ad  BB,fic  ob  fimilitudinem  omnium 
parabolarum  ex  prop.fr. traci  a4«eft  e*  defio.  fi- 
militudinis  fe&ioaumcft  fh  ad  hi,  Se ptnn  t(**da 
ae  ad  fH,  vt  eb  ad  h 1 . Sed  fH  , 8c  ae  fune  zqua- 
leS  ; Ergo  etiam  tales  erunt  b t,  Se  hi  . Quare  tri- 
angula ABC.&  ftc  erunt  zqualla,vtpocezqttaIium 
altitudinum , Se  bafium ; fed  etiam  fant  rriarigti- 
h maximi, quia  funt  ad  diametros  ex  3t.lt.  ideoque 
▼t  triangulum  ABcad  triangulum  ricfibi  zqua- 
lc fic  erit  fegmentum  parabolicam  abc  ad  paraJj 
bolicum  fegmentum  f (n  «ergo  la.lib.j.  erone  *« 
qualia  parabolica  fegmenta  cba,  Se  ric. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XLI. 

. 1 • . • "•  ' • 

Segmenta  2 parabola  datk  detruncare , qua 
fint  in  continua  proportione . 

Sit  data  proportio  fegmenti  aoc  ad  fegmen- 
tum ac  a,  & ‘fi  it  ex  propoC  14.  lib.  6. 
vt  fubtenfa  ac  ad  ab  fubtenfam,  fic  ab  ad  aliud 
ad  , & fic  fuccelliud  vt  ab  ad  ad  , ita  ad  ad  ab,  & 
czt.  Deinde  linez  inuentzi  pun$o  a accommo- 
dentur in  parabola, Se  ducantur  ad, ab, ab  ,&czt. 
Nam  dico  fegmenta  ac»  , & abd,  Se  adi  , Se  aif# 
efle  in  continua  proportione . 


Probatores  oftenfione  pr.j9*progr.»  .vbi  ofte- 
<Umus  fegmenta  aciA  ac»d,8t  abdi.  Se  czt*  efle 
in  triplicata  proportione  fubcenfarum  Ab,  Se  ad, 
8r  A»,drcatt*  fed  lllc  fad*  funteontinuz  pro- 
porciooaJes  . Ergo  ex  propof.i.tra&.*8.  etiam 
fegmenta  parabolica  erant  coqtiaux  proportio- 
nalia* 


xs:& 


PROBL. 


Dig 
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, PROBI.  Vi  PROP.  XUt'  PROBL.  I.  PROPOS.  XLIV. 


Paraboli  artam  *i  tpumcumejuc  figurato 
, , reducere . 

QVonlsun  »*prap}5  huimoftrBdlmus.qnixt 
^ parabola  ia  triangulum  «quale  commu- 
tari potefl : hinc  enafeitur  , quod  it  triangulum 
illud  «quale  parabola  coducrtatur  ex  pr.j.tr.xp, 
in  re&aaguliun,fr  hoc  in  quadratum»  flr  deinde  io 
circulum  ex  pr.14.tr.3e.lt  tandem  in  Ellipfimex 
ptop.jo.h.qubd  etiam  parabola  omnes  iftas  tranf- 
formationes  fit  fnbitura,  cum  fit  confequenter  *- 
qualis  Eli ipfi.drculo, quadrato,  lr  re&angulo,quf 
triangulo»  in  quod  primo  conucrfa  cft  aquantur» 

EXPENSIO  VL 

De  partitione  Hyperboli. 

HYpcrbola  vfque  adhuc  quadrationi  fubigl 
non  potuit»  8e  licet  Ambrofius  a S.  Vincen- 
lio  in  id  conetur » illius  tamen  quadratio  adeo 
louoluta  eft  > vt  omnind  incomperta  remaneat : 
Vnde  nc  inutiliter  librum  oneremus  fatuis  erit 
certam  uatum  eius  Gcodffiam  proponere . 


THEOR,  H.  PROPOS.  XLI1I. 

In  ffyperbola  triangula  fegrbentorum,  quo- 
rum vertices  in  parallelis  fitnt , O* 
applicatts^quJia  mutam  funt  • 

t 

r Int  triangula  tci.  8 t a bs,  que  fint  in  fegraen- 
iJ  tia  byperbolici*,  lr  vertices  eorum  nedant 
parallele  te,  ils,  lr  vertices  a,  vel  fint  in  eodem 
eun&o,vel  aliqua  V.g.sa  prpdi&u  as»8r  cd  paral- 
lela neftantur . Dico  illa  effe  «qualia . 


Prob.Cum  bil,&  IBS  fint  triangula  ad  eandem 
|lcitudinem  fupcrbafes  (quales,  ideft  applicatas 
III  te  i s ex  pr.ij.  tr.29.  «quales  erunt  No,  pe  01, 
fed  co.^od  funt  quoque  applicate  : Ergo  cruuc 
«quales ; Ablatis  itaque  «qualibus  no,  & 01  re- 
lique erunt  «quales  CN,fr  ID ; Quamobrem  trian- 
gula  cbn,  6e  ibd  erunt  «qualia»  vtpoti  fnper  ba- 
m «quales,  8e  inter  parallelas $ fic  triangula  cNr, 
& 1 ns  ob  eandem  rationem  erunt  (qualia  . V nde 
etiam  triangula  bds.It  acicx  illis  partialibus  con- 
flit uta  erunt  «qualis» 


Data  Hyperbola  terminat*  maximum  trian\ 
gulam  infer ibere. 

, * . * 1 ; i 

T K Hjrperbol*  pnb  dufla  quacumque  PR,*f  di- 
X uifa  bifariam  in  Q.  erigatur  diamtter  Q?  «* 
propof.  $0.  Tfaffc.  24.  8i  ducatur  contingens 
mo,  quzerit  ex  propof.  »§.  Tcaft.  >4-  de  co- 
nicis parallela  linee  pr . Ducantur  itaque  a con- 
ta&u  N tc&x  fn,  It  mr,  lr  triangulum  S«od  con* 
ftituitur,  pn^ttux  unum  erit. 


Probatur  facile.  Quia  , fi  aliquod  triangulum 
aliud  adiit  in  fegmento  Hypcrbolico  pnr,  quod 
obtineat  verticem  alibi  V.  g.  in  ■ pundum  k non 
erit  in  parallela  mo,  cum  mo  tangat  tantum  in  Nj 
ergo  inferius  erit.lr  minor  erit  altitudo  KX.quam 
Zn,  vt  patet  . Vnde  cum  minorem  altitudinem 
triangulum  fkr  confequeretur,  eflet  minus,  quam 
»NR  . Quare  »Na  erit  maximum  cum  maius,  vel 
«quale  nequeat  alfigoari . 

T H E O R.  II.  P R O fc  XLV. 

Triangula  maxima  inter  parallelas  exiflor* 
tia  in  Hypabola  funt  mutam  aqualia « 

*r  Int  triangula  maxima  UCa  in  pr.4J  Jw  Be  aos . 
O Dico  ilia  cfle  «quslia.  Nam  duAis  diametris 
»A,lr  QA,ar  linea  dc  per  eorum  vertices  c,  Ir  d«s 
erit  parallela  applicat?  as  , 8e  ideo  etiam  vertices 
triagulorummaximoru  rcB.so*  rrut  lo  parallelis 
applicati  fque  j quare  cx  41*  h.  erunt  «qualis  • 

* Prob.Nam  ducatur  pq,8r  applicata  co,lr  diuifa 
bifariam  R.s  ducatur  quoque  diameter  i*:  Ifti  ita- 
que tres  diametri  ex  prop.a 9.  Tr»&.  >4-  Coroll, 
eoo uc ruent  in  idem  pun&um  a,  lr  quis  in  trian- 
gulo rbl  eft  vt  at  ad  TPjficLBadTB,  Be  fic.  ia  alio 
ls  ad  TQ*  ideo  erit  iL  ad  PT,  vt  ls  sd  tq.  ideoq; 
permutando  ro.  erit  ad LS,  vt  pt  ad  fed  bl,& 
bs  funt  «quales,  ergo  etiam  pt,  lr  pq^.  Ab  0 itaq; 
ducatur  od  in  verticem  trianguli  bds,  8e  h«c  erit 
applicata  quoque . Nam«quabitur  ipfi  oc . Pro- 
batur autem  hoc . Namvqjft  ad  OD,vt  ta  adoa, 
Ir  ta  ad  oa,  vt  pt  ad  co  . Ergo  eud.  lib.f . 
erit  ad  oo,vt  pT adeo  j ideoq;  permutando  Texerit 
ad  Tp,vt  0«  ad  co»*fed  pt,It  rQ^oftlf*  funtf  qualel, 
ergo  edam  co,8r  odcx  *».  l.J.  Ergo  do  erit  ap- 
plicata , & ideo  parallela  ipfi  rb  . Quamobrem 
cum  triangula  acsA’  bdc  maxima  obuneanc  ver- 
tices in  parallelis,  & applicatis  erunt  «qualia . 


JHEOR. 
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THJOR.  III.  PROPOS.  XLVI. 

I ' ' 

Cuiufcumque  Hyperbata  fegmenta  i in  qui- 
bus capiant  triangula  xqualta  maxima 
iwucem  aquali*  funt . 

Int  fegmenta  Hyperbolica,  In  quibus  trfan- 
> J gula  maxima  dac  > fr  cse  capiant  . Dico 
i etiam  ipfa  fegmenta  cfle  «qualia . 


Probatur  . Nam  reliqua  quoque  Tegmenta  ca- 
pient  triangula  maxima, cum  (Int  inter  parallelas 
\ f>« , * AS  ex  chcfi,  fr  idem  dicas  de  refidulf,  fr  fic 

abfque  fine:  lofcribantur  itaque  femper  per  {qua- 
lem numerum  procedendo  in  vtroque  Tegmento 
omnia  triangula  maxima,  qux  inferibi  potiunt; 
bfc  infinita  feries  {quabit  ipfa  fegmeata . Natn 
fi  non  {quiret  adhuc  reftaret  aliquod  fpatium,  Ia 
quo  triangulum  maximum potiet  Inferibi  ••  fed  h{c 
triangula,  «W  multiplicentur  femper  «quaMa 
perfeaeranr,  ergo  etiam  omni  pofiibili  multipli* 
catione  pncfHta  «qualia  erunt  • Quadcre  Ipfa  quo- 
oue  hjperbolica  Tegmenta, qu*  {quanc  feries  pof- 
i Abiti  omni  multiplicatione  numerofas  erunt  {qua- 

lia. 

Quod  rerb  femper  multiplicentur  {auall  nu- 
mero pacet : nam  relinquit  quodlibet  triangulum 
duo  fpatia , qu{  duobus  triangulis  potiunt  Inferi- 
bi, & h^c  fingula  duo  quoque,  & ideo  q intuor , fr 
hrc  odo,  fr  liccoatinud  duplicando  . 

P&OB.  IV.  PROPOS.  XLVJL 

Sidetur  Hyperbolu  Afymptotis  inctufa , & 
4pphe*w  extremo  ducantur  Afymptotis 
par allcU)  illa  includent jfpatia  a juAta  J 

, . . . i' 

"TJ  Xponatur  Hyperbola  bc»  Se  ab  ea  fint  dux, 
F.  parallela  du&x  bL,&  cm  i terminis  applica-' 

. t{  lC.necrton  iB.fr  cf  Afymptotis  PD,fr  os  . Di- 
co etiam  e BDL.fr  kdcv  ctic  «qualia  quadrangula  / 


Prob.Produ&a  bc  ad  afympt«tos  in  m,&p  erue 
nb,&  cP  «quales  ex  pr0p.4d.vcl  0d.Trad.a4.  de 
conicis,  fr  ob  parallelifiimm  Irnearum  sb  , fr  mc» 
icacric,  NiadNC  , ideft  «quales  ce,  adps,  vets 
ad  cm  . Verdm  ob  eandem  rationem,  vt  cp  ad  pB, 
fic  ce  ad  bl  . firgbob  fimiUtudinem  rationum  vni 
tertis  ex  prop.itf.lib.5.  erit  ib  ad  mc,  vter  ad  il 
reciproci,  fiare  redangula  el,  fr  fm  «qualia  ex 
prop.io.ltbtd.  Eiem. 


THEOR.  IV.  PROPOS.  XLVIIL 

Si  detur  Hyperbata  afymptotis  pipata, 
inea  duo  figmenta  connexa  perhibeantur 
aqualia , erum  etiam  fegmenta  concaua 
aqualia  . 


Sit  Hyperboli  «oaucA Ijmptotfi  ftlpiti  pd,  i 
n»,  te  dentur  fcgmcnti  conum  «no. 

fr  h ic  in  ipfa  bgahc:  Dico, quod  etiam  fegmenta 
concaua  bodt.,  & h>  cd  eruut  «qualia . 

* Probator  . Nam  piimo  triangula  od^,  fr 
hoq ob  eandem  altitu- 
dinem.fr  f quales  bafes 
cq^fr  qji  erunt  «qua- 
lia : Trapeti»  quoque 
OpTB , & chtc£ erunt 
«qualia  ex  propof.11. 
trad.B9.0b  eandem  al- 
titudinem cum  fine  in- 
ter parallelas,  fr  fqua- 
T les  bafes,  qu*  applica- 

t*  oq.fr  Q»lA  cr.fr  tb  funi*  Tandecnqjidem  atie* 
ras  de  triangulis  bdt,  fr  orc  ob  eandem  altitudi- 
nem dT,  fr  «quales  bafes  CT.  fr  tb  . Ablatis  icaq; 
triangulo  Dqc,  fr  trapezio  TqfiM  ab  «quali  toto 
bdt  alteri  tdc  toti,  eoi  fimiliter  auferantur  par- 
tialupr«dldis{qualia  triangulum  hb<^,  & tra- 
pezium hqct  reliqua  remanebunt  «qualia  BcD.fr 
hoc.  A quibus  fi  vtrinque  auferantur  fegmeata 
conocxacx  4d.h.«quahoaoo,  fr  hic  remanebant 
quoque  concaua  BOOD»  fr  UD1C  «qualia  . 


THEOR.  V.  PROPOS.  XL1X. 


Si  fint  fegmenta  in  Hyperbata  contxua,quit 
aqualium  paraUelagrammorum  lauribus 
commeantur,  illa  inter fe  erunt  aqualia  . 

It  Hyperbola  contenta  afymptotis  fuis,  finc- 
^ que  luxta  propof.47.hu ius  expenf.  «qualia 
parallelogramraa  ta,  frjqp , necnon,  frsA.fr  xa» 
relmqucot  mixtilinca  nigra  fuper  sq^fr^tr. 


Dofta  parallela  l*V  eruat  rurfits  parallelogtain 
mi  Va,  fr  &a  «qualia  ; necnon,  fr  parallelogram. 
ma  ta,  & q, a ex  eadem  prop.  fr  relinquent  mixti- 
finea  minora  nigra,  fr  fi  fic  femper  fubdiuidantur» 
femper  ipfaparailelogramma  remanebunt  eqnalia: 
fed  femper  mi  nus,&  minus  ralxtilineum  relin- 
quent. Multiplicentur  itaque  rfqoedum  mulclplin 
cari  queunt  fubdiaidenio,  relinquent  anatis  fpa- 
tlum  mixti  lineum  omni  poffibili  fimill  fpatioj  fi 
enim  adhuc  fupereflet  aliquod  mixtilmeum,  tan- 
tb  nugis  a defiet  fpatiuna  pro  paraUclogrammn 

mi- 
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minori  confli tuendo  . Quoniam  parallelogrammu 
quodlibet  a mirtllineo  deficit  fermento  con. 
cauo  nigro  • Cum  Itaque  omnis  potKblbi!  is  mul- 
tiplicatio parallelogrammorum  omne  fpatium 
mixtillncum  abfumat , erunt  illa  parallelngram- 
ma  (qualia  toti  Tegmento  concauo  o A»TX,fic  etia 
cx  alia  pane  concauo  Tegmento  sdbaq^.  Cum 
itaque  feries  parallelogrammorfi  SQ£D  fit  fecun- 
dum omnes  TuoS  terminos  aequalis  feriei  paralle- 
logrammord  atxo,  &r  fiogulx  ferlei.  aequent  feg* 
mentam  coocaaum  Tuum , etiam  ipTa  fegmema 
concaua  SJLQpAB,  Sr  r vxaar  eruat  (qualia  . 

PROBL.  111.  PROPOS.  L. 


tum  . Ducatur  partllela  ad  datum  pundum 
M reda  bn,  Sr  a parallela  cx  ; demde  ducantur  re- 
da a pundis  n ,Sr  x parallela  afynfptoto  oa  , &• 
dico/r^nr entum  nmxK-  etqmrt  frumento  cp»o. 

Probatur.  Nam  Tegmentum  concauum  bcOa 
aequatur  (egmeneo  concauo  nxr a ex  propoT.49.fi. 
Parailclogrammum  quoque  BAp  narallelogrammo 
mica,  quibus  ablatis  bap  » &Nma  relinquentur 
bpco  , Sr  xrnm  cquajia . 

EXPENSIO  VII.  , 
Ve  Spattjs  Spiralibus . 


Dola  Hyperbola  fomento  connexo  d dato 
punBo  in  ambitu  illius  ducere  rcBam , 
qua  aquale  fomentum  auferat. 

DArum  Iit  figmentum  Hyperb.l*  line.  *d 
abfeifum,  Sr  pundum  b in  ambita  Hyper- 
bole dat  . Ducatur  ab  a ad  b pundum  datura 
linea  ab , Sr  huic  fiat  parallela  df.St  ducatur  bp. 
Dico  fadum  efle  , quod  petebatur  ,Sr  Tegmenta 
linei*  da» Se j.vabfclia  efle  inter  Te  aequalia. 


Probatur . Quoniam  cum  fint inter  parallelas 
dp,  Se  ab  in  ipfistnangula  maxima  Infcribi  pote- 
runt «qualia  ex  propoT 44.fi uius  • Vnde  ex  pro p. 
46.  huius  ipfa  Tegmenta  conuexa  erunt  rqoalia  : 
Rurfusfi  ap  pundum  coniungatur  pundo  a,  Se 
ducatur  IpfiAP  parallelam  , Sr  fh  {Tegmentum 
suerit  «quale  oppofito  da»  Se  ideo  icgmentoir. 
Se  fi c in  infinitum. 

PROBL.  IV,  PROPOS.  LI. 

. • . * f , 

Concilium  fermentum  alteri  aquale  exhi- 
bere in  eadem  Hyperbola  fms  A fymp to- 
tis ftipata  ab  affignato  punBo . 

Sit  In  Hyperb0la.pr.4S.fi.  io  afymptotl»  Nd.It 
NP  Tegmentum  concauum  BOfi»Sr  velit  aliquis 
i pundo  h abfeindere  Tegmentum,  quod  fit  (qua- 
le dato  bog.  Ducatur  cM  ad  datura  pudum  H,Se  po 
ftea  illi  parallela  bc.  Sr  coniungantar  extrema  h, 
Sr  c vertici  d*  Sr  exit  fa&am.qu&dpoflulatur,  . 
Patet  enim  cx  pr.48.fi.  bdoo  triangulu  concauu 
(quari  triang.cocauo  hicd» 
vel  fcgmencumj  Tegmento . 

Quod  fi  cupias  Teg- 
mentum non  contineri  li- 
neis in  verticem  o couue- 
nientibus ; Ted  parallelis  al- 
teri afymptutorum  fit  datam  Tegmentum  coaca- 
uum  cbpo  claufam  lineis  CO»8e  sp JSe  ad  deftinatua 
pundum  n «quale  oponcat  ponere  aliud  fegmeo- 


SpitU  fpiralia  Tunt  Illa ; qa(  diametro  fpiram 
generante,  vtQA.Sr  fpira  ipfa  continentor,  n 
cft  lpatluu»  accuqa}  Horum  autem  Tpatioram 
proportiones  ad  fpatinm  circuli  iouefiigand«  funt 
vt  ex  illis  innotefeat  eorum  quadratio  • 

Prxaffumptum  . Reminifcendum  itaque  fedo- 
res  habere  eam  proportionem»  quam  redigula  ex 
fcmiarcu  fubtenfo,  Sr  radio,  fi  fint  dioeeforum 
circulorum;  dummodo  arcus  fiutfimiles,quia  cis 
funt  «qualia,  vt  dixVnus  propof.  4.  h.  agentes  de 
circulo . Quadere  Jcdores  diuerforum  circulo- 
rum decrefcemiuml  vel  crefcentmni  augmento 
arithmetico,  vel  decremento,  quorum  arcus  fine 
fimiles  ; ipfi  quoque  decrefcent,  vel  Tc  augebunt 
eadem  rationc,qua  rcdanguU  diametrorum JBc  ar« 
cuum . 

*V.g.  Tedor  BAQ.erit  ia  fig.  prop.5}.  maior  fe- 
dore cPQ^eodem  Incremento, quo  augetur  redan- 
«ulum  cx  dimidio  arcu  ba,  Sr  radio  qa  . Super  re- 
daugulu  ex  dimidio  arcu  cp,&  radio  CQ.  Si  qui  di 
arcus  fimiles  funt  iuuiccm,  vc  diametri  ex  44.1.6^ 
Quare  Ita  augebuntur  arcus  intricem,  Sr  diametri, 
Sr  iu  femidiametri,  Sr  femlarcus , fcilicet  fi  qa  fic 
8.  partium,  Sr  arcus  m odaua  pars  fui  circuli  po- 
natur  8.  partium , diameter  ql  erit  7.  partium» 
Se  Pe  arcus  cius,  odaua  pars  Tui  circuli,  erit  quo-* 
que  7.  partium,  Sr  fi  mqJk  6.  erit  arcus  im  oda- 
ua pars  Tui  circuli  conflatus  ex  6.  partibus  - Qua- 
re etiam  rcdangulaex  femidiametro,  Sr  femiarcO 
«qualia  Tedoribus  : Te  refpicieut,vt  ea  redangu- 
U quorum  latera  arithmetico  deexeroento  conti* 
nuo  decrefcunt, de  quibus  fupra  Trad.18.  Exp.|. 
Siquidem  deficiunt,  horum  quoque  red angu- 
lorum latera  duplici  decremento  axithmec^ep  . 
Quare  Tc  habebunt  ad  inuic£ , vc  rc&anguTa  ax;  Sr 
bc,St  cct.vfqjad  LX.vt  fig.pr.ij.tr. a8.?idere  potcy 
Que  Tunt  fada  ex  lateribus  arithmetico  decremet* 
to  deficientibus  ia,  Sr  Xc  vfquc  ad  cL . Oftenfum 
autem  ibi  efl  prop.ifi.  Qu&d h«c  rc&angulj  in  fe- 
rlem  infinitam  multiplicata  , fi  fimul  ponantur  ad 
redaogula  Integra,  Se  maximo  «qualia  iouicem, Se 
multitudine predi&is  erunt, vt  a.add.Redaagula 
Igitur  quoque  lcdorlbus  (qualia^U(  deficiunt  du- 
plici decremento  Arithmetico  propter  radium, & 
propter  arcum  deficientes  erunt  ad  integra,  vt  s. 
add.fi  multiplicentur  omni  multiplicatione  pof 
fibili,  fiquidem  quoad  vtrumque  latus  alteram  «- 
quale  radio  alterum  «quale  icmiarcui  deficiunt. 

f • MU.  ' O X 
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•IfcrrfccotM  irhhmaici  inclulo  rniximo,  « !<y 
* C^P>  * «Qf.Srcft  fnintidoSo  maximos,  vr 
fnuicem  migii.qmm  i.xdf.ar  feptcm 
leeorei  cqj.,  Mqs.ar  NHqmimls,  <juim  i.  ad  j.  ad 
ottomarimos,  firlic  fcmpcrcrit  qunrampc  ni- 
mtro  maiori  fcxtonim  eleSo,  te  lioe  allamfia 
multiplicato . 


Sfir*  infcnhere , vel  eircumfcnherc  (edo- 
ret  tot,  vt  fini  fimul  pofita  omnia  fpa- 
li*  inter  fpiram,  fedorcmejuc  eonctnfa 
minor*  yualiiet  dola  ynaniitate. 


S jxfL:  '?  *!•  I>™p- *»•»** 

atotic  circumfcribi  toc  fedorei,  vt  fpatium 
«■od  rcltnquuilt.vt  c a L,fit  minas  quantitate  z . 
Redigatur  quantitas  z in  rtriangulum  ex  tnrilf. 
Wl  w fiat  ferior  Q»A  primos  minar, quod 

facile  fin  efficiendo  triangulum  circum  feri  ptom 
** Q M redangulo  ex  l rfr^o  pquaie  , tg 
£edor  ip(e  saQ^tninor  triangula  ettt  minor  quo» 
qoe.quim  z • Dico,  quod  fi  reliqui  feriores  gqtu» 
apud  q circurofcribaacur  f quali  defi- 
cientes d minutione  a L, fc  cm,  vt  diximus ciuri. 
lfi.prop.  9 pofle  fieri  • rrintquent  l>  fefto res,  at 
•AQj  fir  cf t.  quantitatem  minorem»  quam  z , j .o n 
Probatur . Quia  differenti?  ucL.  fr  craat,  fir 
spnh A alif  omnes  ? quant*vc patet  laqfidomi 
mioorem,  quamz . £rgo  omnes  fimul  differeo* 
ttf  erunt  minores , quam  quantitas  S*  fle  taatb 
minores,  fi  fumamus  differentias  non  quibpt  iiv 
uicem  differunt, fed  quibus  digerunt  i (pira  , ve 
SAc,cps,EPM  exteriores,  »d  iascriapci  Act,csnt 

VMH  . * r'  i»  r » uws  I nup  . :'i  -I  fT 
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THEOR.  I.  PROPOJ.  LIII.  ^ 

» .SI  t:  nu> 

1 ' * r r 

Spiret  prima  cmumfcnpti  ftBom  haban P 
proportionem  eu l fcdorts  circuli  fpiram 
comprehendentis  motorem  i ejuim  r.  ai 
Si  o>  f edures  fpira  inferipn  haitnt  mi- 
narem proportionem  ad  illas  , tjuam 
i.  « td  6, 

•Qltfpira  ACEN  vfquead  q»  quar  eft  prims, 8e 
3 circulus  illam  compleriens, cuius  radius  aq. 
Seriores  circuli  fint  orio ; quorum  vnus  eft  saq j 
Seriores  dreumferipti  fint  saq.  8e  ‘■•'q,  8e  «fc^.  8c 
crt.  Infcriptjtcq^ar  mqi,  5r  nHq.  Ar  c*t.  Cir- 
cumfcrlptique  erunt  8.  cum  mar‘ino,  at  mfcnptf, 
quia  excludunt  maximum,  erunt  feptcm  . Itaque 
vt  In  pr?aff.  Arithmetici  decrcfcentes  feriores 
fune  ad  feriores  non  decrcfcites  aquales  numero, 
c z 

K iv  * 


rt  rtftingnh  Smlflrcr  dettefeentia  tr.tt  »3  nu-  * 
■tero  equilia  fcdhondecrcfctntii  rtftinguU.fed 
hrc  dccrefrcnti,  funt  migii.quam  I id  J.  inclufo 
maxima,  te  miuur  ea  exdufo  maximo  ad  toc  re- 
ti anguli  non  detrelHntia  zqualia . Ergo  uln 
quoque  eruor  fedorei , Se  omne  a odio  feAarei 


THEOR.  H.  PROP.  LIV. 

Spatium  i fpita  prima , & radio  ad  ehtt 
, . mitium  dudo  conthtfwn  efl  ad  circulum 
fa*,  vt  i.  ad  3. 

Sit  ipatlum  acihqa  fpira  acsMo.  «r  radfc^s 
claufum . Diro,  qubd  hoc  fpatium  ad  totam 
planitiem  circuli  eft.vts.ad  g.vel  quod  idf  *.  adff. 

* Probatur.  Nsm  fpatium  AceuqA^ra-didum 
non  eft  maius,  auc  minus,  quam  f totius  circuli . 
Ergo  «quale  erit . Pnm4  enim  a illud  fpatium  rft 
maius,fit  minus  quiritate  aliqua  z/e  tor  fpir*  fc- 
dores  mferibanturex  uh.donec  fpatiu  inter  fftiri 
arcuq;  i nferipti  femoris  clausu  fit  minus  quitit  ac 
propofita  z , qua  fpatium  i fpira, radioque  conci u» 
fum  ACL.dr  cf tera  omnia  fuperaot  tertia  part<  cir- 
culi. Cum  itaque  fpatium  radio , fpiraque  clau- 
fum fit  maius  tertis  parte  circuli  co  ilcquenter 
fpatium  fe&oribns  cootcxcum  ctq^  8e  mec^,  8e 
c*t.  erit  matus  tertis  psfte  circuli  , cd.o  fpa- 
tium  inter  fpiram , fe&oremque  arcus  intercep- 
tum quale  vnum  ex  iplis  caI  fit  minus  eo  fpatio, 
quo  fpatium  fpira , radioque  claufum  tertiam  par- 
tem circuli  fuperat . Qudd  autem  fpatium  femo- 
rum inferiptorum,  qui  primo,  9e  maximo  exdufo 
saq  incipiunt  i fc&ore  c^qjnbcat  maiorem  pro* 
portloorm  , quam  i.  ad  f,  ad  ci rculum.ideft  tertis 
parte  circuli  fit  maius,  hoc  eft  contra  proceden- 
tem demonftrationem,  ideoque  abfurde  efict  n|i- 
nhA  Maius  fednrdm  fpfcrionmrtta  plrte  circuli. 

Si  verb  afferatur  fpira , radioque  fpatium  coaclis-  5 
fum  e(Te  mitius,  quam  tertia  pars  circuli . Sit  mi- 
nos quantitate  zy  8e  deinde  toc  fedores  circum- 
fetibautur,  flrfit  adeo  numerofa  multitudo  fefto-  r 
rum,  n fpatium  artubus  fcAorum, fpiraque  inter- 
ceptumciA,  * PCMfcCft.  fit  minus  quantitate  z. 
Spatium  itaque  femoribus  claufum  minue  erit  ter-' 
tiapsrtt  Circuli,  cum  illud  fpatium  Interceptum  * 
inter  fpiram  , 8r  fcdorunr  arcus  fit  miihis  l^a- 
tio** f*o  fparale fpatium tnious eft  tertis  pafte 
detuli : Sed  fopraoftenfum  eft  feriores  cittum-  * 
feripeos  cum  includam  maximum  conficere  fpt-  * 
tium  malus  j quint  certis  pars  circuli : Ergo  effet  ■ 
mdus.  Sc  mmus,  quod  efie  nequit . 

THEOR.  IU,  PROP  OS.  LV. 

Seftorts  mferipti  fpir*  fecundet  habent  pto- 1 
portionem  ad  primum  circulum  miniis  ] 
epsam  -j.adytr  cinumfenpu  ad  ttdn  3 
dem  ar  culum  maior tm  proportio  netu r . 
obtinent,  qudm  7-  ad  $#  1 

■ » • . . :r  * ; 10;  1 

Q It  fpira  ia  fecunda  fas  rvuofatioae  Afcvtixi,*  j, 
iJ  &infcripci  feriore*  S*q,.5r  seq,  cjc.  Dico1 
hos  feriores  habere  proportionem  ad  feriores  tot 
numero , vt f<& » fcu  ad  circulum  prinur  rcuolu- * 
Zss  tiorns 
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tloais  iT,euius  radius  eqj  vtj.  ed  j.  Sedorcs 
vero  circumfcriptos,  ve  BAqWk  i DQjubcre  maio- 
rem pr  oportionem  ad  eundem  circulum  rr,  quam 
7.  ad).  Qjiod  re  oftendatur  fiant  re&aogula  illis 
Infcrjpti*  «qualia  §c,8f  D£,vfq;  ad  x nec  non  etiam 
circumfcnptiscqualiaredangula  ba.&bc,  & de, 
qup  deficient  , ve  fedores  arithmetico  decre- 
mento , 8r  primum  as  «quabitur  primo  fedori 
»a<^.  Cumjtaquc  hxc  r.*dangula  decrefccntia  fc 
habeant  ad  redanguIaxH,  &’  c et.  primi  circuli  fe- 
doribus  aqualia  nugis, quam,  rt  7.  ad),  vtoften- 
detur  Incluio nux imo>dr muius* quam  7.  ad)  do 
exclufo  , fcquitur,  quod  etiam  fpdorcs  illis  pqua- 
les  inclufo  maximo  fe habeant  ad  fedores  primi 
circuli  magis.qaam  7.  ad).  8r minus exclufo  maxi- 
mo, quam  7.  ad).  , 


H' 


Oftendendum  itaque  eft  redangula  *!,&  K,flr 
c{t.  decrefccntia  fe  habere  «d  redangula  primi 
circuli  fe doribus  arquaiia  magia*  quam  7.  ad). 
* rrdangula  ac,  & de  ,&rcec.  exclufo  maximo 
minus, qui  7. ad  ).  Siquidem  fedor  ba^  maximus 
eft  ad  ftdorf  iqL  circuli  primi*  rt  circuitu  maior 
ad  circulum  minorem  .•  fed  circulus  ad  circulii  eft 
quadruplus  cum  fit  fupm  duplo  maiorem  dume* 
trum.  & ideo  duplicatam  diametrorum  habeat  ra* 
tionrm  ex  prop.xi.hb. 6.  duplicata  vero  propor- 
tio*, ad  1.  eft  4.  adi.  fed  etiam  rcftangulum  ab  ad 
hx  fe  habet,  vt  4.  ad  i.  Ergo  cnm  redangulum  ab 
xqueturfcdori  baq^cx  conftrudionc  etiam  re- 1 
dangulum  hx,  feu  hn  atquabitur  fedori  SQL  cir- 
culi primi . Confiderandum  autem  eft.qubd  in  to- 
ra progreflione  dec refeente  Hx,  sL,8e  ds,  8r  c* t. 
vfquead  1 perfcueranr  integra  • Deinde  redaa- 

?;ula  nigra  ah,  Sr  ln,&  es,  vel  hs,  Ld,  8r  cft.per- 
cuerantia  eiufdem  altitudinis  ex  pr.12.Tr.t8.de 
progr.  planitierum  erunt  dimidium  rcdanguloru  | 
omnium «qualium  »i,&  DS,  8e  aliorum  vfque  ad 
x . Sfc  eorum  complementa  nigra  Ha,  8r  Nl  ,6c 
CitBc  aliorum  vfque  ad  k ipfis  «qualia  ex  prop. 
)tjib.t.  quapropter  erunt  cum  alijs  redangulis 
nigris,  Complemcntifque  fuls  «qualia  redangu- 
lis albis  bL,  8r  ds,  flr  cpt.  qu*  «qualia  perfeoerant; 
fiquidem  duo  dimidia  integrum  arquant . Vnde  fi 
fumamus  omnia  fimul  re&aogula  integra  xh,  8 e 
»L,  8c  eft.  vfquead  i,&  complementa  vtraque  nir 
gra  decrefccntia  hs,*  iD.fic  ah,  nl,6t  cs  vfijj  ad 
k erunt  totf  planities  dupi«  plamticru  Xh,bl  vfq. 


ad  1 • qu«  integrx  perfeuerant,  fcilicet, ve*  adi 
vel  vtd.  ad  |.  ^ P ^ 

Quia  ve'0  hn  , 8r  tc,  8r  «f,  8r  eft.  vfque  ad  t 
duplici  decremento  arithmetico  bine,  8r  inde  quo 
ad  vtrumq;  latas  defici uor.fir  primum,  maXimum- 
que  h#  drmonii ratum  eft  «quale  mixirao  ledori 
Stej..  8 f ideo  maximo  n dangulo  fibi  fquali  prarc. 
propof.  decrementa  omnia  ex  Thefi  font  pqua- 
lia  decrementis  red angulorum  prpe.  proi>ok  re- 
dangula  Lc  vfque  aJ  ruerunt  ungula  finguiis 
prxdidis  «qualia  ; I deoque  ad  tot  numero  redaa- 
gula  Integra  hn  ex  prop.i).Trad.*fl.fc  habebunt 
magis,  quam  1.  ad  ).  inclufo  maximo  HN  vtriuq, 
Propt e reaque  cum  redangula  , qop  integra  perfc“ 
ueranr,  8c  deficientia  complementa  fis  habeant  ad 
integra  tantum,  vt  6.  ad  ) fi  iftis  addet  redangu- 
la  hn  cum  deficientibus  lc  vfque  ad  « (gerunt  ad 
rrdagula  integra  tot  numero  HN,velHX,«i,of  vfq; 
ad  1 nugis,  quam  7.  ad  ) ex  prop.  )t.Traa.s*.de 
propor.  rationu.  Veru  m fi  demas  ab  rn aquaque  da- 
rie maximum  fcilicet  x«,  6c  H a,  8r  *s,  &r  hn,  feries 
LC  vfqucadxqjcficiens  ad  fetiem  non  deficien- 
tem b L , & DS  conflata  ex  pari  multitudine  termi- 
norum erit  minas,  quam  l.ad).  flr  ideo  cum  ferit 
redangu iorum  prxdidorum  equalium  BL,  8r  com- 
plementorum nigrorum  , fcilicet  tota  redanguls 
nc,8rM,8rcft.  fe  habebit  ad  feriem  red  angulo- 
rum non  deficientium  XH, fle  aliorum  minus,  qua« 
7.  ad  )•  quod  remanferat  oftendendum 

.*  C OROL  L A R I V -M  . 

T Inc  eft , quod  cum  ex  41.  lib.d.  circuli  inter 
_ J fe  fint , vt  ex  diametris  quadrata  , quod  fi 
ponamus  primum  circulum),  cujus  udius  iQje- 
enndus  erit  12.  nempe  vt  quadratum  «t^ad  quadra- 
tum qa  . Vnde  redangu  ia  circumfcripta  fpirj 
fecundf  fc  habcbunc  ad  circulum  eundem  <t*  ma- 
gls , quam  7.  id  11.  * inferipta  miruia  , qp» 
7 . ad  1».  * 

. *•  ■ k r Vtjt.sMi 

THEOR.  IV.  PROPOS.  LVI- 

* t*  .i.y  t » r.  t»,  .v.  rr  o XL»» 

Circulus  fccund 4 fpsu  rfl  a(1  fpdUun*  ab 
tp!<t  fptra  , femirddiotjHC  cUufutn  , # 
vt  u..ad  7?  ,,r 

Sit  (patium  ea  reda  » 8c  fpira  fecunda  achxs 
conclufum  . Dico,  tinnit*. , t*i*s, 
d,»t  AQ^ed  hoc  [patiam  fc  habet , w / a.  ad  7. 

* Probatur.  Namfedores  circumfcripti , & 
decrefccntcSBAQJr  tqqJc  cetarlquead  Lit^often- 
fifunt  ex  Coroll.  prfecd.  propof.  in  maiori  pro- 
portione maximum  »AQjncludendo,qtiam7.  ad  ta. 
&'  inferipti deficientes  kqf  excludendo  maximum 
in  minori  proportione, quam  7.  ad  tx.  dcmonftra- 
ti  funt  ad  fisdores  maximos  numero  «quali  multi- 
plicatos . Si  ergo  fpatium  fpirale  non  fit  ad  circu- 
lum, vt7.  ad  12.  erit  ad  quid  minus  , aut  maius. 
Maius  itaque  fit  primo , quam  7.  partes , in  quaa 
circulus  diuifus  eft  fpatioz.  Et  tot  infcribarihir 
fedores  donec  omne  ipatium,  vt  kva,  & rci,8f 
eft.  quod  inter  arcus  fedorum , 8c  fpiram  inter- 
cluditur fit  minus,  quam  fpauum  z . Ergo  qcunt 
omnes  ifti  fedores  maiores, quam  7.  partes  cx  12. 
in  quas  circulus  diuifus  eft:  quia  a fpatio  fpirali 
maiori,  quam  partes 7.  illarum,  in  quas  circulus 
diuifus  eft  in  fpatio  z minus  didfcrunt , quam  7. 
quod  eft  abfurdumf  cum  oftcnfum  fit  fedores  In- 
fer 5pt  o» 
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fcript&s  ad  totam  circulum  fe  habere  minori  ia 
proportione , quam  7.  ad  1*. 

Si  verb  aliqui*  dicat  efTe  minua  fpatium  fpirale; 
ouatn  parte*  7.  Sf  iji  , in  quas  1*.  circulus  fuus 
diutius  eft  . Circumfcribimur  tot  fedores  donec 
omne  fpatium,  quod  arcu  fedorum,  Se  fpira  clau- 
ditur fit  minus,  quam  fpadumz:  tunc  fedores 
circumfcripci  erunt  minore*,  quam  7. parces  ex  Ijs 
iz.  in  quas  circulas  partitus  eft,  cum  minus  ditFe- 
#anc  i fpatiofpirali  m nori,  quam  partes  7 . mino- 
ii  differentia,  quam  z fpatium,  in  quo  fpirale  (pa- 
ciom  partibus  7.  minus  euadic:  Hoc  autem  effe 
nequit  cum  fedores  circurofcripti  ofienfi  fine 
obtinere  proportionem  maiorem  ad  iz.  quam  7. 
ad  /a.  Ergo  cum  non  poific  effe , aut  maius , aut 
mmus  fpatium  fpirale  Atcvaxia  j quam  7.  partes 
«x  partibus  1%.  circuli,  erit  ad  circulum , »17.  ad 
1 a,  & remuer tendo  circulus  ad  fpirale  fpatium » rt 
Ia.  ad  7.  • 

THEOR.  V.  PROPOS.  LVII. 

St  Rora  irtferipti  tenue  /piro  htbtnt  mi- 
norem proportionem  ttd  primum  erreu- 
lum , tjutm  ij.  td  5.  (r  circumfiripti 
motorem  proportionem , tjokm  19.  *d  5. 

in  tertia  riramnolurione  ai  en, 
O ^fq^eadujgf  dia  meter  eirculi  fpiram  cora- 
prehcndenti*  <^a  tripius  diametri  primz  fpir^ 
* * i cr#l1*  circuli  in  ratione  duplicata  fuo- 
nim  diametrorum ; Idcoque  circulus  tertie  fpirp 
qax  erit  ad  circulum 
prime  fpirsr  tv,  et  9.  ad 
~ 1.  ex  41.  lib  6.  Quare 

[■  finguli  fedores  fimilea 
cius  ad  fedores  circu- 
li ty  prime  fpire  fc 
habebunt , vt  9.  ad  1. 
Fiant  itaque  rcdangula 
AS,  Ki8r  oa.&rcft.  ae- 
qualia fedori  PAq^ter- 
fedoribus 
alljs  deficientibus , Se 
red angulum  prirafi  ai 
fc  kabeat  ad  rcdangulu 
hn , vt  9«  adi.  cricquc 
redaogulum  hn  j quale 
fedori  maximo  fimili 
circuli  vqj  primf  fpirf 
cumque  cfterl  lc.St  vs, 
Ar  tf  t.  deficiant  squali- 
bus decrementis  arith- 
meticis fecundum  vtrfi- 
que  latus, ac  redaogula 
primz  fpirf , vt  in  fig.a. 
pr.J  J.hiocfingula  lin- 
gulis erunt  equalia  $ 
Quamobrem  ad  reet an- 
gui* squalis  , te  non 
deficientia  inclufo  ma- 
ximo vtrinque  u n magis  erunt , quam  ■.  ad  ) at 
esdaib  maximo,  minus  qeam  1.  ad  ). 

Iftis  itaque  redangulis  decrefccmibus  adde 
pari  numero  vedangula  , que  eadem  peritueranc 
»H,ar  bl  vfque  ad  km^t cf  c.qu*  fe  habent, ad  hm, 
vt 4«  odii  diafupcr  redaogula  *h,  Se  Ld>9c  alia, 
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qus  .decrefeunt  fecundum  vnicum  latu*  decre- 
meoao  arithmetico,  qupefiam  dupla  fune  redan- 
guli  kn|  deerunt  ad  integra  MM,vtr.  ad  l.j  fi  qui. 
dem ob decrementum  arithmeticum  pro  dimidio 
deficiunt  ex  prop  1».  rrad.17.  * ideo  efficiuntur 
ci  squalis  , quibus  adde  squalia  complementa,  fi. 
militerque  deficientia  ha  , 8r  eft.  vfque  ad  kQ^,  te 
cum  predidis  erunt  dupla  ipforum,  fci licet, vt  a. 

ad  1.»  & cum  redangulis  Quadropl.cibus  xh  vfqj 

ad  mk  erunt,  vt  6.  aJ  1.  leu  w vt  ig.  ad  j.  Adde 
Itaque  infuper  rcdangula  duplici  arithmetico  de- 
cremento deficientia  h n,8e  Lc,  Secft.  vfque  ad 
»0,  qus  addito  hn  fe  habeat  magis, quam  l ad  j. 


Ideoquetota  feries  redangulorum  xn,  te  Be,8r  dv 
deficientia  inclufo  maximo  xN,  cuius  fingull  ter- 
mini prsdidis  redangulis  partialibus  confiant, 
erit  ad  redaogula  hN  squali  numero  fumpunon 
deficientia  magis,  qulm  19.  ad  j.  At  fi  a lingulis 
feriebus  excludas  maximum, te  ideo  redangulum 
XN»erit  toca  feries  redangulorum  ic,At  oa  vfque 
ad  mo  ad  totam  feriem  redangulorum  squalium 
inuicem,  te  multitudine  prf  didis  hn  minu*,qulm 
19.  ad  Cum  itaque  fedores  circumfcripci  fin- 
guli  fint  squales  fingulit  redangulis;  fiquidcm 
ita  deficit  redangulum, vt  fedor  quilibet  circum- 
feriptus  ex  hypochefi,  Se  squalibus  decremem  ia, fle 
fedores  c ircum feripti  includant  maximum  vaq, 
(cdorefque  circuli  primz  fpirs  svq,  omnes  fint 
squales  ofienfi  redangulis  hn  f qualibus  inuicem,- 
Sequitur, quod  fedores  r Aq^Sr  csceri  circufcripci 
deficientes  fe  habeant  ad  lectores  circuli  YSQpii- 
mf  fpirf  magis, qua  ip.ad  j.Sedorcsverb  uifcrip- 
ti  otQ,&  czt  (quales  redangulis  bc.Sc  de  8c  Cft. 
nuximu  excludentes  minus,  quam  19.  ad  j.  ai  fc- 
dorca  circuli  primf  fpirf  sv^.&cf  teris  f qualibus, 
te  qui  numero  fedoribus  deficientibus  refpodcit. 

COROLLA  RIVM. 

scirculas  tertiana  fpiram  comprehendens  iuxti 
Vj  Cocali  prop.at.  lib.tf.  eft  ad  circulum  pri- 
ms  fpirs,  vt  17.  ad  j.  cum  ad  illum  obtineat  dia- 
metri proportione  duplicati  9.  ad  J.  Quamobrem 
Cum  redaogula  f qualia  fedoribus  circum  (criptis 
tertis  fpirs  fint  ad  rcdangula  omnia  «qualia  fe- 
doribus pruni  circuli,  vt  19.  ad  f . erunt  «1  fcdo- 
res  squalet  terti)  circuli,  te  ideo  ad  ipfum  circia» 
Z b s b lum 
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Ium  , vt  19.  ad  27.  8r  paulo  amplius , quia  inclu- 
dunt maximam . At  infcriptis  fetioribus  «quali* 
retiangula  ad  rctiangula  arqual-a  fetioribus  pri- 
mi circuli»  quia  fuot  minus, quam  19.  ad  3 Se  ideo 
quoque  fetiores  infcripti  fetioribus  circuli  primi 
squalibus  fint  miniis»  quam  19.  ad  3.  erunt  ad  fe- 
tiores omnes  tertij  circuli»  8e  ideo  ad  ipfum  ter- 
tium circulum  niluus,  quam  1 9.  ad  27. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  LYIII. 

* a 

Spira  terti*  fpatium  comprehtnfum  efl  ad 
circulum  eam  claudentem,  vt  ,9.  ad  17. 

Robatur  eodem  modo  cx  propof.f  4.  b.  Nam 
1 fpatium  fpira  conclufum  aohlea  non  efl 
maius»  aut  minus»  quam  19. partes»  quarum  circu- 
lus eam  comprehendens  continet  »7.  Ergo  erit 
ad  circulum  vt  19.  ad  17.  Nam  fi  poteft  efle  maius 
fit  maius  quantitate  Z»  Se  fetiores  infcripti  a<Je6 
multiplicentur, vt  propof.f  a.Trati.h.  vt  fpatitim 
aio»  8c  alia  omnia  inter  fpiram»  arcumque  fetio- 
ris internum  conclufa  fimul  fumpta  fint  minora» 


- t • v*S  4 

....  - THEOR.  J1 

, . % »•  vi  9 » . tf  4 .«■  *»i«4  eucp 

Spira  prima  ad  ftcdnduWi  eft v 
, . O-fecuda  vero,  ad  tertiam  fehaict,  m. 
>r  ad  1.  &•  ftc  terti*  ad  quartam  f&cret. 

PRobarur  iNaflvirpetfh  ftgurifbfopof 

fit  fpatitith  pfimam’  fjriMei’  m\nBg-  letiwi- 
dum  achxba  . Dico  itaqtfe.qubdprfmuftt  fptttata 
I fpirale  ad  fecundum  fe  habti,  vt  t K ' ”9* 
* Probatur  ; N*nf  prima  fplta  eft  id fh01A1il4t- 

lam,  vtl.ad?.  hic  vero  .rd  circulum  fecundum, 
vt } . ad  rt.  Qnare  prfrna  fpira  fe  habebit  ad  circo* 
Ium  fecundum,  tti;adia.  fectirfi^fpfrariMId 
- circulum  fuum,vt7k«dit2.  PrdptdriStyuC  rtritrltbe 
proportiones  habeant  eofddbi  terminos  Virprop. 
7. de  propor.Trati.17.  fe  habebunt  ad  inuicem»  vt 

fundamenta  1.  ad  7.  >Sf4  (patiunrfpkSllt  7-  com- 

prchcdit  ipfam  fpiram  minorem  cum  fuo  circulo; 
clauditur  epim  fpira  achxe,  Se  portione  radfj  ea, 
Idftoq;  fubdudta  fpira  prima  eq^  remirtebit  fcciiia 
d.Vodc  pruna  fpir?  feibafcebit  adfecudn*vt  *ad6. 

Probatur  etiam  fceunda  pars  . N im  tertij  fpi- 
ra habet  proportionini  id  Aium  cW^laifTJ  quam 
19. ad  17.  S<  circulus  ille  ad prun*nieft,  vt.%7.  ad 
3.  & circulus  primus  ad  fpiram  , quam  claudit  eft, 
vt  3.  ad  f.  Ideo  cx  etejuo  fpira  tertia  ad  primam  erit 
W19.  ad  J.  Cdm  etgoxerua  fpir4Vu*?fVc£Ma»  ke 
prima  fic  19.  ablata  prima  erit  f8..»8fH>HrhUa$qb* 
eft  7.  remanebit  t*.  Citare  habebri  fecrrrida^Sa 
ad  teniam  proportionem  ,'  quao»  dl  a§’!fii  peAiBc 
fubduplam  . Viri».»  ...m  T . ;rinov.»»A.l  mm 
n.  Quod  uero  rriiqaefpirj  minores  ad  Immediati 
■'maiores  fabduplam  proportionem  feruent,  patet . 
Nam  luxtamodfc  probandi  adhibitu  antFce^eotS- 
bus  propoficio  n ibus  quarta  fpt  raH^iiSbebri-ii 
tuum  circulum,  vt-43.  ad^S.  ablata- vaso  pririt 
fecunda»  & tertia  ipwa,  quod  fpatiqtn.  eft  lp.  par- 
tium remanebit  fpiiVduitta  24.  ad  tertiam  fpiram 
quar  eft  ix.  oernpeo.  id  r.  vel  cbnuetendo  tert/a 
ad  quartam,  vt  i.-sd  t Se  fic*de  reliquia  T 

»r-*j filfiit*  j ' *' 
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quantitate  z . Quia  itaq,*  ex  aduerfarljs  fpatlfi  Ipsfi 
fpirale  eft  malus  partibus  ip.erit  etiam  multitudo 
fctiorfi  maior, qua  parris  19.  ax  »7.  circuli  parti- 
bus,cum  fetiores  differant  minus  i (patio  fpirall, 
qua  quod  ipfam  fpatium  fpirale  differt  a partibus- 
circuli  19.  Hoc  autem  efTe  nequit»  cum  Infcripti 
fetiores  fint  minus,  quam  19.  partes  circuli  maXfc 
mi  partibus  27*.  conflantis, vr  profcof.prarced  ? 

Si  verb  affirmetur,  qubd  fpatium  fpirale  fit  mi- 
niis , quam  partes  19.  quarum  circulos  includens 
eft  »7.  Sit  defetius  fpatift  z.Se  tot  circtiicfibitiirir 
fetiores, vt  fpatia  omnia, vt  jPa  inter  fpiram  , ar- 
cufqj  fetiorum  ambtctiu  in«rcepta  fimul  fumpta 
fint  minus  , quam  fpatium  z,  tunc  fetiores,  qui 
minus  differunt  i fpfrali  fpatio  minori  partibils 
«9. quam  partes  19*  differant  ab  fpfo  fpatfo  fpirall 
erone  minora,  quam  partes  I9.  vnde  fe  habrilildC 
ad  circulum  claudentem  minus,  qujmi9.  ad  27- 
contra  oftenfa  propol.S7;  hV  Cum  itaque  fpirale 
fpaoium,  ncc  maius  efTe  poffit , nec  minus,  quantf 
*?•  ad  * 27;  eam  proportionem  confcqoetur 
quam  19.  ad  27. quod demonft nudum eroe»  * "• 

u . jl  * * x 1' 


Nde  c«m>nttri*i4  Circuli 


fpira  d*ft«iHnirf  ramrtff 
iuflibet  fpi talis  qva4r^atem  . NaraV.g 
ta  fpira,  W tilMMri  pHmar  rcuoiu  _____ 

rhim.  InikTjiet^^ribiopropdftreTWiifirrioilIs 
qointz  ad  primum  circulum,  qui  ponatgr  3.  Icaqt 
luxta  traditae  quia  lM  eft  fetior  ad  fetiorem  *-Vt 
Cif  culos  erria-ingutatetiibribus*- 

qilalra,  frparirir  probrefliones  eorumi  ideorc- 
tiangulurt  «quate  fetiPbri  lpir*  ouiatar  id  rrtim- 
guld  fqdafe-letiOfiffdTf  primf  ffc  FabefritTvtay.ad 
l.vel  vt  7?.ad  7<tumlKera  fe  habeant,  nt  j.  ad  t. 
Ideoq;  fi  In  6g  J.pr.^onasJatoaJtftjEffijJt*^ 
retiagulG  Alfqaatd  fetiori  qulnp  circuli  erit  f 
tiu  »5. ad  i.Vel  7^. ad  jiredagulun»  verblxH,  cuips 
latus  erir,  mtmitvnicb  pnrevrttj^vrrfr-bHrraqp- 
que  triplatom  erttv 1 48.  ad  3 rctiangula  vero  ms, 
Or  n a deficit  ati*pto‘fik>  dimidio  fc  habebunt,  ve 
bafies,nctnpc  quodlibct,vt  4od  t . St  fmut>,vt^ad 
l .Se  quia  defkiont  pi«dbmdio>ruxfas«r4indl-tti 
tdeo,vt  11  ad  3Jecaaioridefickatib«pari»mffe.ad 
3.fivoro  addas  retiagula  BN,  qucdaiciuncdcso^i 
f*i  -f : ideo  aiathiiauiUf  habebunqdd  aktklam 
pesm^f^qm  poetari.  vttibod|l  tterieh». 


DE  TRANSFORMATIONE  CVRVILINEORVM 

aenta  pr  oportio  primi  circuli  ad  quintam  fpiram 


QuS  ob  tenta \ dices  adhibendo  regulam  propor- 
tioni 


ic  aquali  vna  cum  quadraro  ex  differentia  scad 
quadratum  ex  diametro  r*,  vel  H 

Probatur.  Nara  ii  fimt  redangula  tfrfiri«h- 


tia  f qualia  femoribus  lingulis  li.fc  i ' » r f s , .1*  «icf 
cieat  bus  omni  polEbili  mulclplicatoue  multofli 


T" 
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onum  > Ii  ?.  dant  6 r.  quid  Jf.  ideoque  calculus 
prodet  711  ‘-pro  quiarr  rcuoiutionu fpatto pp/i- 
Co  primo  circulo  partium  . TV 

catis  AIL»  DEI,  EGI,  &•  cjcc.  h?c  redarigu- 

gula  erunt  ad  re&angula  «qualia  quantitate  fcdo- 
ribbs  ndn  defieienejbus/&  inliidcm  ! $t  humero 
predidis  deficientibus  e*  pr.y  19.  tral  a s. Cor. 
Spiralis  Jpittijjcclio  cfl  ad  fuum  fetiorem  rc&angulum  ex  maximo,  a quo  incipit,  Bc 

maximum  circuli  maxtrnt  comprehen-  ”j“taoUt«e,adqUcra  perurit  pr^rcffio  cum 
, , r , ' . triente  quadrati  ex  differentia  eorunde  laterum  ad 

dentem  eam  Jecttonem , vt  reclan^ulum  re&angutum  totum  maximum.  Ergo  etiam  fcclo- 
ex  lineis  eam  terminantibus  fimut,  & rts  Ipfi  fircillter  multiplicati, & ijfdcni  rca.iiga- 

. ^^exeaatUem  AM «'^2^ 

ai  quadratum  diametri  circuli  prxdtcli  AvGjuead  >,  S:ob  omntm  nmn multiplicati* 
— comprehendcn,is . bTra^t",P?jfefeK  ' 

i r y dido,  & quantitate  Inalcem  randfem  proj 

*QTt  datum  fegmentum  fplrale  Ar.t.quod  c6clu- 


) dat  (parium  1 ab.  Dico, quod  hoc  fpadum  ad 
feftorem  comprehendentem  alc  habet  eam  pro- 
portionem , quam  redangulum  ex  ii  , & ai,  vel 

'So  /nim  j £j  . tn* 


ncm.eruntque,  vcre&angulum  ex  ai,8t  i b mal- 
ino, ad  quem  terminat  cum  triente  quadrati  ex  bc 
differepfig  ad  rc&angulucn  ea  ai,&  ic  boc  cil  qua- 
dratum At  . 


*t»p  tinu* '.n. Sn  i*mv»b»l^qiAr>  i-.*v  .1.  * 
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TRACTATVS  XXXI- 

De  T r*n format  torte  fnperficierum  CQtfora  circumueflientium  . 

. . J . ..i.  :n  ' - • ••• 

Vperficies,  fjuar  corpora  circundan  t alia?  funt  corua? , 
alia?  plana?,  dc  planis  fupra  fatis  cft  aftum  . Vnde 
brcuitcr  ab  hoc  nos  expediemus  negotio  Curuarum 
ingeniofior  , difficiliorque  fpeculatio  . Quapropter  in 
ea  magis  immorabimur  datorum  corporum  regularium, rotundo- 
rum, vel  femirotundorum  fupcrficiebus  planas  arquiualentes,  feu 
proportionales  indigitatido,&  quibus  modis  polsint,  & partiri,  & 
augeri, & minui proportionalitcr;  &.  in  alias  operationes  mathema- 
ticas cogi . 


/ < 


EXPENSIO  L 

, . • } 

Di  transformatione  fuperficierum  corporum 
planis  contentorum . 

TRansformatiofupAficierum  planarum,  q u* 
corpora  ambiunt,  non  differt  4 transforma- 
tione fuperficierum  planarum  de  quibus  egimus 
cxpenf.J  / . trad.  19  proptcrcaquc  lufliciec  eas  ln- 
digitaffe  : fed  vt  ca , que  dicentur  expeditius  ca- 


piantur accipe  corporum  regularium  planis  con- 
tentorum ex  1 1.  llb.  Euclid.  defioitiones , que 
nondum  hauft*  f\int  • 

DEFINITIO  I. 

P Tremis  ef\  figurande  , fn*  fUnis  coninttm 
ab  vn.  p»  nilo  ad  ii  m plantem  terminantia  . 
Videlicet  fi  tres  fuperfieies , vt  in  fig.  prop.i. 

sAc  , acH  , 8e  bah  conueniant  i 
plano  icH,  quod  cft  bafis  ia 
punduaiA  hoc  corpus  pyramis 
dicetur,  que  pntcft  obtinere , ne 
dum  tres  fuperfieies,  que  in  xriau 
pundum  a confpirent : fed  etiam 
quatuor,  • r quinque,  pcout  bafis 
IU  latera  multiplicat . 

DEFINITIO  II. 

PJF fntm  r/7  figura  feliia  planis  ft-prrfeuhut  farti» 
leis  t nt  r.t*ya,  arum  du4,q  * lajei  caian tur, 
funi  aquales,  O'  jimiits % 

Itaque  Pnfma  eft  vcJut  figura  feqoentis  prop 
BD  , cuius  bafes  ad,  8e  >H  funt  «quales, & fimiles; 
poteft  ver£>  Pnfma  obtinere  prrtcr  bafes  tres,auc 

?|uatuor,  aut  quinque  fuperfieies,  ptout  altera ba- 
ium  multiplicat  latera  , c* quibus  fuperfieies  la- 
terales confutguot . Quia  vcr6  latera  bafiusft 


Corrcfpondeotia  fune  aequalia,  9e  parallela,  patet, 
fuperfieies  laterales  paralltlogrammas  effit . 

probl.  L PROPOS.  L 

Omnes  Prifmatis  fuperfieies  mtnfurart,  & 
in  vmcam  planam  fuperficiem  redigere . 

HOc  faciliter  efficitor . Nam  quoad  menfii- 
rajionem  , cum  omne  prifma  fuperficic- 
bus  paralleiogrammis  conftet,  fingular  iuxta  di- 
datrad.xp.  ex  prop.3  . per  mutuum  laterum  eas 
Ambientium  dudum  mueoientur;  Propter  quod 
cognitis  tribus  lateribus  cuiufrumque  fuperficiei 
prifma tis,  nempe  altitudinem  ab  io.  palmorum, 8c 
latitudini  ai  3.  palmorum,  Area  ac  multiplicatis 
inuicem  lateribus  3.  per  ia.  innotefeet , qu*  erit 
30.  palmorum  quadratorum  , Sic  cognito  latere 
di  4.  palmorum  cum  iam  habeamus  notum  latus 
ab,  lcuci,  obtinebimus  quoque  aream  i>c  40. 
palmorum  ex  mutua  eorum  multiplicatione : Arca 
▼erh  da  cs  notis  lateribus  Dt>8r  ai  i»,  palmorum 
prodibit  ; Itaque  tres  fuperfieies  fimul  erum  8s. 
palmorum  quadratorum , & quia  ali*  tres  reflant 
iftis  fingular  «quales,  duplicato  numero  8».  erunt 
omnes  164.  palmorum  quadratorum. 

Quoad  vero  transformationem  facili  fiet  ex 
Espcnf.  quarta  dc  augendis  , 8c  minuendis  fi£. 
trad.sp.Si  ?ni  ex  ipfis  lupcrficiebus  cftcrf  omnes 
Addantur, 


PROBL. 
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• V PRORI.  It  PROPOS.  II. 

»*  y ’ • .s  i > ••  • • , 

Pyramidis  artos  inuemrt  ex  notis  laterihu, 
<T  in  vnicom  plonom  (opnficttm  ■ 
comf  onere. 

E Aellu  quoque  eu  adit  oieafu  ratio  arearum  all- 
. cuius  pyramidis»  n nocis  lateribus  . Nam 
XOfO  .fityglll»  Ister  ales  fupcrficiat  V.  g Bac  fiat 
truagulaj  bales  vero  fiat  fuper  Gcies  plane  n sch 
rei  pyegilarti»  vel  pluribus  lateribus  conflan- 
sw,«dn*.  prop.iy.Sf  ip.Tr.ap.Planimetricl.ea- 
I mtnfuratio  dignofdtur,  fi  ingula  triangula» 
* ' ia.  feuirofcelia  ad  omafiiraa  redigantur, 
icdwi,  te  fi  bafis  fit  polygona  Inuenie- 
us  area  Iuata  didi  prapof.ay.Trad.ao.  eluf- 
dcm.  Quadere  colledis  tandem  in  vnatn  fummam 
omnibus  arelt,  M triangulorum  lateraliam,tum 
bafis  fiabtenfjr,  conficient  mcolaram  arear  totam 
tea^m  ambientia  . , . 

Ad  fecundam  propof.  partem  operi  confignan- 
dua  videatur  expenf.4. 1 rrad.ap.  da  augment.  flt 
diminutione  fig.  Ibi  enim  docemus  modum  rcno- 
l^adt  plurima  ttlinguladlueiff  altitudinis  in  vnb 
W»  triangulum.  Quapropter  fi  omnis  trianguli 
Pyramidis  dataria  vnicum  tranaferantnr  , tr  ba- 
l^gacnimultilatera  in  triangulum  iuata  dida  pr. 
>. tradTsp.de  trsnsformationefig.  transfundatur, 
r.iT^WrfT  qunqne  eum  alijs  in  ruam  fu- 
tlfui  reftituarur,  Sjc  fuparfitlsi . fen  triao. 

....  ista  fir,teu  quadrata  erit  mjualafuparficid 
. OTjTT  ci^tnntnt  filent  is  . 

•-«10  'Jtlpsidi**  M * 'IV.r-.lt  ' '*J  ‘ '*  i 

w -PROBL.  III.  PROPOS.  III. 

l'^l!o.i.(j  V ,el  |'|  ■ 

Omnum  «tr/vrim  regularium  dato  vno 
n * /oiere  arem  muenire.  , 

dggtav'»  . i' 

aVonUraquodcumque  corpus  regulare  con- 
Jiat  fupcrficiebus  vnius  tamam  genetis 
triangulis quatuor,vt  pyramis, au co&o,vc 
o&Mdrum , aut  viginci , ve  Icofaedrom  » vel  fex 
quadratis,  vt  cubus,  vel  duodecim  pentagonis,  vt 
duodecaedrum;  Ideo  cognito  vnico  latere, per  ea, 
quxdi&i  luot  prop.  1 9.  T raft.  ao.cota  fu  perficies 
vnius  icianguli.vel  quadrati,  vel  pentagoni  agno- 
fcjtur,*  cum  omnes  vnius  cuiufcumque  generis 
finilnuiccm  aequa!  cs,tde<B  cognita  vna,  omnes  alip 
patebunt  , Quare  per  numerum  fuper  fiderunt 
V.  g.  fi  fit  pyramis  per  quatuor,  fi  cubus  per  fex» 
&c$t.  totam  fummam  fuperfiderum  corpus  rego* 
lafttcyrc undantium  component . Vc  veri  later* 
hsrunt  figurarum  iruienuocuc » G forti  aliunde 
Ofa  pateant,  docebimus,  cum  de  folidis  agemus . 

COROLLARIVM. 

1r  Dem  tandem  pryftandum  in  omni  corpore, 
l cuiufcumque  generis,  & irregulari,  dummo» 
o Angulorum  planorum  • quibus  confiat  later» 
nouerisi  eadem  cnuneil  rauo  de  omnibus* 

»;ji"  :*»  ..  '■  * *•  . r 


COROLLARIVM  II. 


q 
A- 
\ 

SI  veri  cupias  fuperficica  Illae  taxea  datem  pro- 
portionem augere,  vel  minuere,  idem  agen- 
dum in  fingulia, quod.  Sede  fupcrficiebus  pUnis 
prop.  2 j triefc.  1 9.  Et  deinde  omnibus  fimul  con- 
globatis, & in  corporis  ambitum  reda&is,  feu  fa- 
&l$  fupcrficiebus  alicuius  corporis  illis  adaugis 
«qualibus  obtinebimus  corpus  $ quod  fupcrficks 
confcquetur  iuxta  datam  proportionem  maiores , 
VC  autem  conftitaatar  corpus  regnUrc,  id  fun  lo- 
co ref eruamus,  cum  de  corporibus  . 

EXPENSIO  II.  ; 

De  fiftrfcic  Cylindrica 

y^Ylindri  fu  perficies  eft  radix,primaque  origo, 
V-/  ob  quam  Cftete  fu  per  ficies  rotande  tetrs- 
gorufma  fubijcjantur.&sd  aliquam  figuram  pla- 
nam reuoccntur.ideo  hic  in  primis  de  ea  agen- 
dam, vt  eft  fupcrficiei  cylindri  circularis . 

THEOR  I.  PRO|pS.  IV.  ( 

* Superficiei  Cylindri  *eSi  efi  annalis  ex 
axe  peripbenx  linea  aquali  conHt- 
nuo  rcSongpdo . . - - . ' 

5 It  Cylindrus  cor»;  Dico,  quod,  fi  fiat  re- 
dangulumgcuias  altitudo  tq.,  equet  altitudi- 
nem db,  & latus  !▼  peripberiam  cadj  hoc  inquam 
refiangulum  fuperficiei  Cylindricf  equabicur  » 
Quod  fi  ab  aliquo  negetur**  fuperficiei  fi,  bcad 


F V’ 


X 

«Jpp-*t.  : jq*  OW*tI 
' W J ^rrtsgcw**  ' f"»’l 

) Vr  n '.  vs.»  « 

Cylindrica  non  «quat  r edangu Ium  <^Vj  erit,  aut 
maior  , aut  minor  lpfo  rsAangulo Qy  . Sit  ergo 
primo  maior,  differentiaq*  fit  quantitas  x,quam  (8 
non  hai$fcc  «ffet  reftangulo  Q.v  aequalis,  ideo  di- 
ceret rc&tngulo  p®  eandem  proportionem, quam 
eidem  dicit  redangainm  QV  ex  'prop.  7.  lib.  y. 
Infer  ibitur  itaque  tot  redangula  be  , 8r  ha,  * cet, 
donec  fit  minor  differentia  inter  Ipla , * fuperfi^ 
cient  cylindricam , quam  quantitas  x,  dicent  itaq* 
ad  quadratum.» »cd  maiorem  proportionem, quatit' 
rc&aogulum  QV,  quia  minus  differunt,  i fuperfi* 
cic  maiori  cy  1 mdrica  • 

Vcr&m  etiam  dicerem  minorem  proportionem 
omnia  redangula  ioferipo  ph  , * bl  , & cct  ad 
rc^angulum  CB,  quam  q.v,  ergo  dicerent  maio- 
rem, & minorem  proportionem  ad  fd  rcdiuguia 
inferi pta,  quam  qv,  vnde  e*  prop.S  lib  j.  eileat 
maiora,*  minora  ipfb  «cftangulo  qy  » quoi  cft 
abfurdum . 

14  autem  ofieaditor^iam  re&asguU  inferipta  dh, 




Sfi  1 TRACTATVS  XXXl. 

Ar  ■ t,  Or  Cft.  eum  fint  elufdem  altitudinis , ac  re-  ergo  vnl  tertlar  ad  linear  oit,  8e  es  Sequentur;  Ia 

A.nn  Mlr  I*  L.lulu.aa  I y _ . „ V*  , . . 


~ « .J.,  ...»  uut  »uiu«iii  4IIU  Uljl  1115  J 4t  re- 

A.ng  «JV  fe  h.bcbunt  ad  inuicem,  vt  bifo  ex  1«. 
fed  bafes,  vtpote  infcrlptf  font  minores  peripbe- 
rla,  le  ideo  «quii  perlpheri*  latere  i v . Ergo 
etiam  rcftangula  inferipta  hb,  Se  n,Se  cpt.  crunr 
• minora,  quam  QV  . Vnde  ad  ci  rc&angulum  mi- 
norem proportionem  dicerent  . Itaque  dicere  t 
proportioni  ad  reSangulu  c«  fimul , 8t  maiori, te 
minori,  q>  eft  impollibile  . Quod  fi  dicatur  Cy- 
lindrica iuperficiea  minor  refta.golo  qy  fit  diffc- 
rentia  quantitas  x , Circumlcribintiirque  refian- 
gula  ro  adeo  multiplicata, vt  differat  coru  fuper- 

ficiea  i Tupcrficic Cylindrica mintla.qujm quan- 
titas X;  ideo  quia  eft  minor  Cylindrica  fuperficiea 
reflanguio  qy  ex  aducrfariji , minor  quoque  dif- 
ferentia ab  ipfa,  dicent  minorem  proportionem 
ad  re&angulum  irco , quam  reaanguiura  ay  ( 
quia  minus  differunt  a minori  fupcrficic  cylindri- 
ca, fed  hz  reSangularum  dreumferiptoru  bafes, 
rt  oc.vtpotc  circii nrfcripty  fimul  aut  maiores  pc- 
ripheria  Cylindrica,  8r  ideo  latere  rv,  quare  cum 
rt&angula  or  obtineant  eandem  altitudinem  erfit 
fimul  maiora  rcdangulo  qv  ,cu  fe  referant  rt  ba- 
fes; quare  ad  refiangulu  raco  dicent  maiore  pro- 
portiooem.  Ideft  maiorem  fimul,*:  minore, quod 
lmpoflibtle  cft  . Cum  ergo  fuperficiea  Cylindri- 
ca non  poflBt  effe,  aut  maior,  aut  minor  rclSangu- 
lo  erit  zqualn , quod  vult  propof, 

r * 

THEOR  II.  PROip.  V. 

-u  m u»t»,  > - si*  . 

k Cylindri  etiam  obliqui  fuperfeies  dum- 
modi  bafes  parallelas  habeat , t Si  - «qua- 
ht  patallelofranma  etufdum  altitudinis, 

" «eems  axis,  <?  citius «herum  latus  fit 
«quale  tircumfercntu  alicuius  plani fe. 
canus , ad  axem  redi  , 

S it  Cylindrus  «eoe  obliquus  qttoad bafes  »oe, 

«c  DIB.  Sitque  circulus  drf  reftus  axi  lh. 
Uieotiiufipnfitiem  #•  a, u.hm  reSangulo  alti- 
tudinis hl.  Se  cuius  alterum  htut  zquet  peripbe- 
rianiDRF  plani  ad  axem  reai  fccantia  cylindrum. 

Pro  ungetur  cylindrus  in  b,  fitque  linea  cb*. 
qualis  linear  ep,  qui  planam  obliquum  maximi  i 
redo  elongatur.  Nam  dico  In  primis  fupcrficicm 
DE-PESDdlearqualemruperficiei  aoscqa. 

Ad  quod  oftaodendum,  inferibaneur  redangu- 
la  in  «qualibus  arcubus,  af,  Se 
°*  , 8e  crt.  vt  funt  ob<£  , Se 
c*t.  l ifta  erunt  «qualia  , Se  fi 
inferibantur  donec  infrnbl 
poflunt  fucceffiu^.quj  inferip- 
ta  iunt  in  AOBcQlempcr  erut 
«qualia  ijs,qu*  in  Drffs  in- 
feribuotur . 

Sed  omnia  re&angula,  qu« 
Infcribi  poflunt  «quant  totam 
fupe-ficitm,  Se  fi  adhuc  daretur  lotus  non  omnis 
poffib-lis  multitudo  effet  inferipta  . Ergo  fuper - 
Acic*  AOKQjrquatur  fuperficiei  dsifr  . 

Quod  tero  rcdangula  inferipta  femper  perfe- 
uerenr  «qualia  ? duirmodfc  «qualibus  arcubus 
planorum,  rc&orum*  frcaatiura  infer, pta  . 

Probatur  linea  ci*  ob  paralleli  Imum  ex  Thcfi 
planorum  «quatur  Ime*  ad  , fir  pariter  linea 
ob  Idem  paraljctifaum  «quatur  linee  ad»  cum  - 


••(J»  a»«*  VOS)  v*  OVjliCtlSUI  , |/|  * 

uicem  quoque  eruot  «quales,  Se  fic  dicas  de  lineis 
bf,  Se  ce  ; Quare  quadrangula  Q£Si ,8e  obrp  inter 
eafdem  parallelas , Se  fuper  «quales  bafes  erunt  p- 
qualia  .*  Ablato  itaque  communi  qcrp  ; reflabunt 
«qualia  trapexia  lufcripta  o»Q£ ; Se  i-PSE  , Be 
idem  dicas  dealijs  quibufcumq;  inferiptis:  Vnde 
patet  etiam  fupcrficies  cylindricas  omnem  mul- 
titudinem infcriprorunarcdangulorum  jquante», 
efle inuicem  «quales  : ■ m 

Quadroptr r fi  cylindrus  obliquus  dbac  differ, 
i redo  df ab  «quali  fuperfirie,  Ita  qaod  quantum 
addit  fuperficiea  dp»  tanriim  deficiat  alteri  pani 
Act.  erit  itaque  fuper  fides  cylindri  redi  abdp  *- 
qualia  obliqui  fuperficiei  acde  . Sed  Illa  oflenfa 
dt  «qualis  rcdangulo  ex  altitudine  ad  , fr  perl- 
pheria  ao» . Ergo,  $r  cylindrus  obliquus  talis  ra- 
tioni» erit.  Liuca autem  a»  «quatur  axi  hl. 

THEOR.  III.  PROPOS.  VI. 

Frufli  Cylindri  acuta fuperfiaes  eB  ctqite- 
hs  fuperficiei  dimidu  redi  Cylindri . 

Sit  acuta  fuperfiefet, 8r  Cylindri  fegmentomi 
i bafi  obliqua  ad  axem,  tc  altera  reda  , vt  «fi 
alc  fidum,  flr  perficiatur  cylindris  redo»  au», 
x.sac.  Dico  fuper  fieiera  acutam  alc  effe  divi  dhan 
uiperficici  ahm-mc.  . .v*  jV  J o» 

inicrioatur  redangolom  mx,#|Hrc (bpef 
«quales arcus h»,*  nbafiitd  axem fcA« 'rAG 
Iero  in  primis  h«c  redangola,  Se  qureomqtie 
fimiliter  inferipta  effe  inuicem  «qadwvAgttnr 
planum  hr  per  latera  rp,  8e  th  , fecabitque  pla- 
nam APTC , Se  fcdio  ertt  bnee  TP*  qpftdiajfa  per 
medium  m v ducatur  oi  per  v parallela  baflbu». 

Exunt  itaque  triangula  PVO, 

^ Vi  t «quiangalain  pl**>HXc 
A fiquidem  anguli  apud  1,8:0 
redi  funtyflr  apud  v fune  ango* 
li  ad  verticem : quare  cum  fine 
«quiangola  ex  17.  Isb  t.  Elem. 

Se  bafi*  rt  bafi  VT  fit  «qualis 
reliqua  latera  ex  4-lib.d.  eruat 
in  eadem  proportione  ac  qua-  • 
litati*  : Quare  ri  «quabievr 
linee  ov«Ee  quia  or  yqaatnrH- 
ney  im,  quod  punduft)  v mediam  fit  iotcr  m , «r  r 
additis  «qualibus  Tl,flr  op  remanebant  «quale* 
*p»8r  t h . Quare  etiam  reftangola  trapexia  «qua- 
libus lateribus , Se  ciufdem  altitudinis  contenta 
eruor  «qualia  . Siquidem  hbAt  lx- fquaIcs,flf»Hs 
•o»flr  ia  funt  redangulf . Cum  er«o  omnia  tr*- 
P«ia,  qn«  futceffiu^  infcribi  poflunt  hr  fuper - 
ficiebas  acati*  cylindri  ALC»  fint «qualia  , tr  t)|« 
omnia  pofEbili  multiplicatione  multiplicata  «- 
quent  fuperficiem  cylindricam  1 etiam  cylladricf 
iu perficies  acutf  ifluic^  erunt  «quales  . Vnde  t6» 
tius  l aci  fuperficie»  cylindrica  lac  ^midiu  erit . 


C OR  OLLARI  VM. 


ELlicitur  frufli  Cylindrici  acutam  fuperfidem 
. «qualem  redangulo  fab  dimidia  CB  «- 
qualis  axi,ar  circumferentia  ahb,  vel  dimidia  cir- 
cumferentia ahB,  Se  tota  perpendiculari  bc  cylin- 
dri  redi , in  quo  eft . Ratio  cft,  qina  b«c  funt  «- 
qualia  dimidio  rcdanguli  cx  aiutudinc , Se  perl- 
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DE  TRANSFORMATIONE  SVPKRFICIERVM.’  y 

pherl*  Unea  «quali  comprchenfi  toti  faperficiei 

cylindri  redi  «qualis  . THEOR.  V.  PROP.  VIII. 


THEOR.  IV.  PROPOS.  VII. 

Cylindri  fuperficies  fine  bafibus^  cuius  bafes 
non  fint  parallela,  jed  alter  a fit  ctrculus9 
efi  qualis parallelogrammo, cuius  vnurn 
latus  Jit  aquale  circulari  ambitui  i alte» 
rum  v:ro  ipfius  axi . 

Sit  Cylindrus  ABcn.cuius  bafes  nequaquam  fint 
parallelx  . Dico  eius  fuperficiem  efie  {qua- 
lem redangulo  fub  axe  oq,,  comprchenfo,  latere 
alio  ex  linea  equali  circumferenti*  fado . 

Probatur  . Nam  du&act  parallela  bafi  Aierit 
fupcrficies  cylindri  caie  fine  bafibus  zqualis  ce- 
dangulo  comprchenfo  fub  axe  mi,  & circumfe- 
rentia aqba,  ex  propof.i.  h.  Item 

^ «x  Coroll.  prpced.  ced  portio  erit 

A * qualis  redangulo  eiufdcm  longi- 
tudinis, qu*  cft  ambitu* . Sed  fub 
dimidia  io,fc.fub  axe  Mocompre- 
henfo  . Ergo  tota  fupcrficies  ex- 
clufis  bafibus  cylindri  a>cd,  erit 
C'  sequalis  reftangulo  longitudine  *- 
quali  peripheric  bafis  aq,ba,&  axi 
id  contento. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  ergo  obtines  modum  menfurandi  omnes 
cylindros;  quorum  bales  fint  circuli , fiue 
iJIc  fint  bafibus  parallelis, fiuc  non.  Nam  mul- 
tiplicata peripheria  cum  axe  dabit  redangulum 
fuperficici  cylindricp  exclufis  bafibus  cquale- 
Qnadratio  verb  bafium  eft  eadem,ac  circulorum, 
quam  docuimus  fupra  prop.  J.  Crad.jo. 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  etiam euenit  omnem  fuperficiem  cylin- 
dricam efieequalem  quadrato  , quod  fit  a 
media  proportionali  inter  lineam  xqualcm  peri- 
phericae axem  ipfius . Nam  ex  propof.i  7.  lib.tf. 
quadratum  tale eft  aquale  redangulo  Qiv  fig.pro- 
pof.  4.  cuius  latus  Vi  fquac  peripheriam  , Se  IQ ^ 
axem. 

COROLLARIVM  III. 

Hinc  etiam  eft : Quod  fi  cylindrus  fecetur 
per  axem,  redangulum  a diametro,  & axe 
comprehenfum,  vt  »bcd  in  fig.prop  4.  h.  in  quo- 
cumque cylindro,  etiam  baniim  non  jquidlftan- 
tium  dicat  eam  proportionem  ad  fuperficiem  cy- 
lindricam fine  bafibus ; quam  diameter  ad  circum- 
ferentiam, quia  redangulum  qiv  equale  cylindri- 
ce  faperficiei  habet  f qualem  bafim  qj  , cum  fit 
eadem  , ac  axis,  aut  cf  latus . V nde  fe  habebunt 
Inuicem.vt altitudines  ex  propof.  1.  lib.tf.  Cor. 
fed  altitudo  redanguli  qv,  nempe  1 v cft  pqualis 
peripherie,  Se  redanguli  fd  diametro.  Ergo  erit 
fd  redangnlum  ad  qv  redangulum  equale  fuper- 
ficiei cylindrice,  vt  diameter  cd  ad  circumferen- 
tiam , ieu  ei  f qualem  lineam  1 v . 


Superficies  Cylindri  re  SI  i fine  bafibus  aqua- 
lis  efi  circulo  , cuius  femidiameter  fit 
media  proportionalis  inter  axem  , o* 
diametrum  bafis . 

Sit  Cylindrus, cuius  latus  axi  equale  ab.  Se  dia- 
meter bafis  bc,  iuueniaturque  media  propor- 
tionalis db  inter  ab  , Se  bc  : fuperqueeam  , vt 
femidiametro  fiat  circulus . Dico  hunc  circulum 
efle  zqualem  fuperficici  cylindrice  fine  bafibus  . 


Probatur.  Nam,  cum  fit  ab  latus  ad  de  fcml- 
dlametrum  circuli confedi,  vt  ipfc  femidiameter 
DE  ad  diametrum  bafis  bc  ex  effedionc . Erit  quo- 
que medietas  lb  lateris  ad  medietatem  fe  radi)  de, 
vt  ipfa  medietas  fe  ad  radtu  bafis  medietatem  bh  . 
Et  vt  medietas  df  ad  bh,  ita  gyrus  fim  ad  gyru  ba- 
fis ire»  ex  pr0p.4j.Iib.tf.  Et  ideo  ex  \6.  Iib.y.  EI. 
latus  integrum  BAerit  ad  femidiametrum  ed,  vt 
circumferentia»  im  ad  circumferentiam  bKcb  . Si 
ergoex  circumferentia  fim  , Se  diametro  de  , fiat 
redangulum  dN  , 8e  circumferentia  bkcb,  Se  latere 
ai  fiat  item  redangulum  h*c  redanguli  erunt  *- 
qualia  ex  prop.47.lib.6.  Eucl.  Nam  cum  finr  qua- 
tuor  proportionales  redangulum  comprehenfum 
fub  medijs  de,8t  fim  *qualeeric  ei, quod  compre- 
henditur fub  extremis  ab  latere, Se  bkcb  circum- 
ferentia cylindrica. 

Redangulum  veri  dn  ex  circumferentia  fim, 
8f  de  fidum  eft  aquale  circulo, cuius  diameter  bo: 
Quia  huic  circulo  eft  zquale  redangulum  fa&um 
ex  femidiametro  de,&  eius  circumferentia : Tota 
vero  circumferentia  mp  r eft  «qualis  dimidif  cif- 
cumferentif  bpo  ; quod  fit  fada  fuperfftnldi  a me- 
trum de  tamquam  ex  diametro.  Vndequia  ita 
eft  circumferentia  ad  circumferentiam,  vt  diame- 
ter addiametrumex  pr0p.4j.hb.fl.  quia  d e cft  di- 
midias diameter  circumferencia  etiam  fmi  erit 
dimidia  circumferentia  totius  e^oe  . Cum  ergo 
circulus  epo  xquetur  redangulo  dn,&  huic  f que- 
tur  redaagulum  fub  ab  latere,  feuaxi,  & bkcb 
circumferentia,  quod  oltenfum  eft  xquaie  fupra 
pr0p-4.fi. fuperficiei  Cylindrice, etiam  circulus  epo 
fadus  ex  radio  db  media  proportionali  inter  ba,& 
bc  equabitur  fuperficiei  cyhndricf  . 

COROLLARIVM. 

Hinc  verbemanatj  qudd  fi  ex  diametro,  Se  axe 
fiat  redangulum,  Se  ex  eo  extrahatur  radix 
quadrata,  quod  hzc  erit  diameter  praedidi  circuli, 
cuius  area  tuxta  dida  de  planorum  curuilineorum 
inenfura  conquifita  offeret  circulum  zqualem  cy- 
liadrice  fuperficiei . 

; • Aaaa  CO- 
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tractatvs  xxxi: 
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THEOR.  VI.  PROPOS.  VIII I. 

Superficies  Cylindrica  efi  dupla  fua  bafis* 
fi  habeat  Cylindrus  eandem  altitudinem 
ac  fcmtdtam.ler . 

Sit  CylindrujHo,  eoius  latui  oo  fit  «quale  ra- 
dio  pv  . D.coeiui  lupetficiem  elle  duplam 
bafis , 


Probatur,  Re&angulum  fub  dimidia  perlphe- 
jria  , Rr  femidiametro  comprchcnfum  eft  yquale 
}pfi  circuloex  prop.j.T ra<3.  $0.  Ergo  rc&angu. 
Ium  fub  tota  circumferentia,  Et  femidiametro 
comprehenfum  cft  duplum  fui  circuli : Sed  talis 
eft  fuperficies  cvIin  lri  .Ho,  quar  cft  eiufdem  alti- 
tudinis do,  ac  (cmid^amctrl,  vt  patet  eje  prop.  4. 
h.crgo  erit  dupla  fu 2 b ilis  , 


COROLLA  RIVM. 

Hinc  cft\  quod  ita  (it  fuperficies  cylindri* 
ca,  qu*  Iit  eiuldem  altitudinis,  ac  radius  ad 
fuam  balim,  vt  diameter  ad  radium,  quia  ficut  fu- 
perficies cylindrica cft  dupla  fu*  bafis,  (ic  diame- 
ter eft  duplus  radi;  . Vnde  etiam  fi  fit  cylindrus 
rius  altitudinis,  ac  diameter, fuperficies  eius  ean- 
dem rationem  ad  duplum  fitf  bafls.quam  altitudo 
ad  radium  ex  prop.lS.lib.s.  confcquetur  . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  X. 

SuPcrfiiies  Cylindrica , fine  bafibus  eiufdem 
altitudinis  f unt  inuicem , vt  ptripherta , 
ve l diametri  b fium , vel  fi  bafes  fint  ea- 
dem, erunt , vt  altitudines . 


»0 


PRobatur . Nam  fuperficies  cylindri  ac  efi  ad 
fuperficicm  cylindri  LH  , vt  re&angulum  *- 
quale  cylindricz  iuperficiei  ac  ad  re&angulum  7- 
quale  cylindricf  fuperficiei 
lH  : fed  illa  re dangula  habent 
eandem  altitudinem,  ac  cylin- 
dri Ac  , 8t  Lh  eiufdem  altitu- 
dinis: ergoetiam  Inuicem  eiuf- 
dem altitudinis  funt  : quare 
i.Isb  6.  vt  bafes;  bafes  autem  re- 
^angulorum  illoru  funt  «quales  peripberi  js,  er- 
go dicent  inuicem  eandem  rationem  : quam  Peri- 
pherie eylindrie?»&  peripherij  eam,quam  diame- 
tri . Vnde,&r  fuperficies  cylindri  ac  erit  ad  lu. 
pcrficiem  cylindri  lh»  vt  diameter  cb  ad  diame- 
trum 1H. 

Pr.  » pars  eadem  ratione,  quod  «qualia  fuper- 
ficiei  cylindrice  re&anguja  cquemur  inuicem  ba- 
iiv  quia  arquatur  peripheri js  cylindrorum,  & ideo 
jt  reterant  inuicem,  vt  altitudines,  ex  1 . Jib.tf. 


erunt  inuicem  ex  l 


mmm 


THEOR,  Y1I.  PROPOS.  XI. 

Superficies  Cylindrica  fine  bafibus  fimilium 
Cylindrorum  ad  inuicem  dtcuiy  propor- 
tionem duplicatam  periphertarum  , [tu 
altitudinum , 

Cylindri  fimlles  funt  illi;  quorum  re&anguU 
per  axem  ac,  Sf  LH  funt  zquiangula,  & ha- 
bent circa  «quales  angulos  latera  proportionalia 
V.g.  ab  ad  BC,  vt  LH  ad  Hi : qu*  efi  eadem  ac  pro- 
portio axis  coni  ad  diametrum,  aut  radium,  vel  ad 
circumferentiam . 

* Prob.  vt  reftangulum  per  axem  ac  ad  fu- 
perficiem  cylindri  ac,  fic  bc  diameter  ad  peri- 
pheriam  ex  bc  ex  prop.  7.  Corpll.  J.  b.  Vt  autem 
diameter  Bcad  pcripbcriatn  ex  bc: 
iF5iIj  fic  diameter  Hi  ad  peripheriam 

ak  eXH»  bb.tf.  ri  autem  Hi 

diameter  ad  peripheriam  ex  hi 
B fic  ex  propof.  7*  b*  Coroll.j.  re- 
ftangulum  per  axem  Liad  fuper- 
ficiem  cylindri  H,  ergo  ex  16.  lib.y.  vt  reaangu- 

lumpc»axem  Ac,adfuperficiem  cylindri  ac,  fic 
redangulumLlad  fuperficicm  cylindri  li  . Ideo 
permutando  re&aogulum  ac  ad  rc&angulum  li 
erit, vt  fuperficies  cylindri  ACad  luperftciem  cy- 
lindri li  , fed  re&angulum  ac  ad  rcdangulu  Lt 
duplicatam  babet  proportionem  laterum  as, ad  lh 
vel  bc  ad  Ht  ex  * 1.1.6.  ergo,  Et  cylindri  ac  luperfi- 
cies  ad  fuperficicm  cylindri  li  habebit  duplicatam 
proportionem  lateris  ab  ad  latus  fH  idcoq;  altitu- 
dinis ad  altitudinem, vel  diametri  bc  ad  diametrum 
hi,  & ideoex  4?.  lib.6.  peripheri*  ex  bc  ad  peti- 
pherlam  cx  HI . 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XII. 

Superficies  Cylindrica  fine  bafibus  & dtuerfa 
altitudinis , quorum  bafes  parallela,  if 
rcttangula  per  axem  ducla  acjuiangula 
habent  proportionem  compofium  , cx  al- 
titudine, O- peripheri*. 

Sint  Cylindri  CA,  & il,  quorum  re&angula  per 
axem  c a,&  i l fint  «quiangula . Dico  eoru  ra 
fuperficies  habere  rationem  compofitam  ci  alti- 
tudine hl  ad  b a altitudinem , 8t  peripheria  1 h ad 
peripheriam  cb.  Probatur.  Quia  talia  funere- 
dangula  illis  «qualia,  qiiorum  laterum  alterum 
altitudinem  cxxquct  alterum  peripheriam  . Idco- 
que  ficut  illa  redangulacxprop.2|.  Iib.6.  Elem. 

proportionem  inuicem  com- 
potitam  dicunt,  laterum  netn- 
J pe  cx  altitudinibus  , 8c  bafi- 

*L  bus , qu*  peripherias  «quant: 
Sic  cylindrice  fuperficies  fine 
bafibus  compofitam  coufequuntur  proportionem 
ex  altitudine,  Sc  peripheria  , 

COROLL ARI VM . 

Hinc  educes,  quod  licet  cylindri  fint  obliqui, 
& bafibus  non  parallelis,  adhuc  tamen  prop. 

vcrificatur 
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DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM 

Cerificatur,  nihi  oftenfum  eft  prop. 7. h.  fuperfi- 
dem  horum  cylindrorum  cflc  equalcm  rcdangu- 
lum,  cuius  vjium  latus  fu  aequale  Peripherie  cir- 
culi ad  axem  recti, &:  alterqm  ipfi  axi,  quare  fi  axi 
in  iftis  cylindris  altitudinem  menfuremus,*  pe- 
rlphcnam  circuli  ad  axem  redi  pco  bali  fumamus 
vcraJcipfis  cuadet  proportio.  . n 
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xqmbitur  redangulo  confefio  ex 
hi.  Et  idem  dicas  de  triangulo  ahl equungulo 
triangulo  HNM-cidema  Ideoque  ob  proportiona- 
lla  latera  redangulum  ex  ah  , 8e  hm  equabicut 
redangulo  ex  aL,  8c  hn  . Propcereaque  duo  re- 
dangula  ex  al,  % hm.*  aliud  cx  hn  * tu  fimui, 
ideft  redangulum  ex  f*,&  ocequabuncar  duo- 
bus cx  ah,  * h m ,*  ex  hs>*  hm  j ideft  redangu- 
lo  ex  chorda  hm,  & contingente  da  . 


Dc  quadratione  fuperficiei  vngulx 
cylindrica  . 

aVadrarion£  vngular  cylindrica!  adinuenit  In- 
iter infignia  eius  opera  Ambrofius  a Sando 
Vincentio,  que  licet  non  admodum  veniat  ia 
vfum;  quia  tamen  lingulari  ingenio  excogitata  cft  . 
hic  eam  tradere  vlfum  cft  . 

DEFINITIO. 

\7  Tegula  tylindriea  efl  portio  cylindri  refla  4 pia-; 

V na  aliquo  abfcijk  femicircuio  fcmitUipft  , <£r 

parte  fuperfitici  cylindrice.  contenta.. 

Sic  in  fig.  p r.l 5.  abm  dicitur  vngula  cylindrica, 
quia  continetur  fcmicircuio  acb  femicllipfi  adm- 
x>i»  & pacte  fuperficiei  cylindricg  acbma. 

• • • • - - - : • 

THEOR.  I.  PROP.  XIII. 

Rachngulum  ex  contingente  , &•  chorda  i 
putiHo  contaflus  perpendiculanter  m dia- 
metrum cadente  aquatur  reflangulo  ef. 
diametro,  (y  eius  portione  interceptu 
d perpendicularibus  extremo  'tangentis^ 
...  dedufiis  . , ... 

■ t>-  * Siitf 

Sit  ab  tangens,  Se  due  perpendiculares  ac,bp 
intercipiant  portionem  diametri  co , qua*  ab 
extremis  tangentis  a,  8e  b,  defcendnnt  , fitque 
chorda  hm  a pundocontadus  perpendiculariter 
id  diametrum  ef  cadens . Dffco  r cft  angulum  »41, 
t&  hm  aquale  effc  reflangulo  ex  diametro  BF,dr  por- 
tione cd  efl  Vappi  in  coUefl.  Math.  lib.f. 


*«p  t 1 - 


*W»P 

•; 

Qnodvtoftendatur, ducatur  diameter  hn,  & eoa- 
iungatfir  mN  . Erit  triangulum  hmN  redangu- 
Ium,  quod  fit  in  fcmicircuio  ex  propof.»8.  lib.j. 
Ducanturque  ad  angulos  rcdoS  chorda*  mH,  ab  ft 
reda  HI  AL ; angulus  Itaque  bhn»  Vtpote  dia* 
metri,  * tangentis  ex  propof.il. lib.j. eft  redus; 
Redus  quoque  e*  effedione  angulus  i hm  . Erga 
ablata  communi  portione  ihm  ab  equalibus  redis 
•«manebunt  triangula  HBi,*r  hmn  xquiingula, 
ideoque  erit  hb  adHn,vt  Hiadimcx  4.I.6.  Quare 
fCdanguloqucMa  politum  cx  extremis  hb  > & Hm 


THEOR.  II.  PROPOS.  XIV. 

Rettangulum  cx  duobus  finubus  , ivt  vno 
crure, O-  chorda  mterpobta, aquatur  refla- 
gulo  ex  chorda  femicirculum  complente, 
cr  portione  diametri  fsnubus  intercepta . 

Sint  duo  finus  a a,  & bl,  inter  quos  fit  chorda 
ab,  fitque  portio ci  diametri  a finubus  ag,* 
bl  intercepta . Dico,  quod  fi  finus  in  vnutn  latus 
componantur,  & adhibeatur  chorda  pro  alio  late- 
re redangulum  conftitutum  equabitur  redangu- 
lo ex  chorda  am  complente  femicirculum  bam,  * 
diametri  Intercepta  portione  cl. 

Quod  vt  o (tendatur  normalis  Al , ducatur*  * 
diameter  bm  , & coniungantur  panda  am,  & am  ; 

eritque  abm  redangulum 
triangulum,  & equiangu- 
lum  redangulo  AiM*quia 
anguli  m,  & n fuper  eun- 
dem arcum  ab  infiftcntcs 
funt  pquales  « 

Quamobrem  ex  lib.  6. 
EJem.  prop.  4.  am  erit  ad 
IN  , vt  AB  ad  Al  . Sed  IM 
...  ...  v.  equatur  finuiBL»  * ac, 

fiquidem  nl  , & lb  ficut  it  * & ag  equantur,  & al 
Ipfi  gl  -•  Ergo,  vt  am  ad  bl,  & ag,  vt  vna  linea.fic 
ab  ad  gl.  Vnde  redangulum  cx  aM,  & cL  aqua- 
bitur redangulo  ex  bl,  5;  ac  fimui,  & ex  ab  • 

• a 

C O R O L f.  A R iy  M. 

Hinc  cnafcitur  redangulum  tx  x*l  , * LS 
fubtendente  arcuip  refiduura  tys.qul  cum 
arcu  SR.  efficit  femicirculum,  hoc  ioquam  redan- 
gulum  ex  lr,*is  arquari  redangulis  omnibus 
fimui  nempe  Q£  , * sx , * redangulo  ex  n$,  & 


finubus  s<*,TP,vt  vno  latere,*  eelara  ov,  * pt,  vt 
vno,  *sr  pro  alio,&  nx,&  qv  pro  vno  latere  S» 
alio  exiftente,  * mt,  & nx  pariter , vt  vnolatcrca 
8e  alio  eodem  sic»  dummodo  omnes  chorda;  ts.  Se 
vt  , * catt.  atquentur  chorde  ss. . Nam  primo 
triaogula  lsq>&  q.b»s  funt  proporcioaalia,  eftqu» 
ts  ad  sr,  vtSQ^d  Qtt,  *ideo  redangulum  ex  CX- 
t cernit  ls,  Se  qj  xquatur  redangulo  ex  qs  , & Sfc 
medijs. Idem  cft  de  redang.YM,*  r1- equa  >k  red, 
sx , ml  , Sic  ia  prasced.  redangulum 

Aaaa  z equator 


Si* 

aequatur  refiaBfuIo  nw,8f  qs  • « vno , fi  r* , 
ideft  s&  squali  pro  alio,  fi  refiangulum  er  L9»  fi 
op  refiangulo  pariter  ex  tv , fi  t?  pro  rno,  v* 
pro  alio  deferuieote  * idcft  »s»  quod  it  chorde 
yt  fit  complementum  efque  ad  lemirirculum  fi- 
eut  eft  complementum  choris  f % , fi  fic  de  alijs 
rfque  ad  r cum  omnei  T3,  vt  , xv,  Be  est.  fint 
squale*  Ipfi  sr  . Quire  fingula  refiangula  ex  fi- 
nubus,fi  chorda  sm.  xquaburuur  fingulij  ex  chor- 
da U ,fi  intercepti»  diametri  portionibus  qp,  pq.» 
fi  est.  fed  hsc  refiangula  cum  habeant  idem  latus 
iscxqllb.j.  Elem.  squant  refiangulum  ex  l$, fi 
U . Ergo  omoia  refiangul»  ex  finubus  duobua 
pro  eoo  lateret  chorda  pro  alio  aquabuntur  cum 
duobus  cx  sq,  sr,  & my,sb.  reft5gulo  ex  t*|fi  tR , 

> THEOR.  III#  PROP.  XV. 

FriguU  fupra  definii*  eiufdem  altitudinis , 
ac  dsametri  plana  inferipta  fimul  fumpta 
erunt  *ejualia  refiangulo  k tota  diame- 
tro, O*  chorda  ommt  arent  inferiptos 
fubtendente  dempto  vlitmo . 


Sit circulus  ao»c  bafis  cylindri,  Be  vngtil* fu- 
perficies  abcb,  inferibamurque  plana  AlD,fi 
dkfG»  fi  u Vyh»  Be  est.  l>ico  hsc  omnia  plana  «- 
quiri  refiangulo,  quod  fit  ex  diametro#  Be  E»,quf 
liibtendir  omnes  arcus  fimul,  qui  planorum  in- 
feriptorum  lateribus,  vt  it,fi  csteris  fubtendun- 
tur  rfque  ad  ex  excludendo  ea  vltimom  arcum  • 
Progrclf.  i Itaqaeofteodcndum  cft  primo  om- 
nia larera  ed,  Be  tc  cfle  dupla  finuum : quibus  per 
pendicujariter  infiftuntprout.fi  ipfa  fuperficie» 
vnguls  , ex  def.  infiftit  normaliter  bafi  aobc  • 
Nam  cum  omnia  plana  triangulorum  SCM.fi  sed, 
Be  c«t.  fint  reda  fed  Ioni  as  Eilipfis , Be  circuli 


f RACTATVS  XXXI 

licet  trl.ngnl.  HYa.fr  e*t.  tran  fftt  ad 

vitandam  confufioncm . 

Pcogrefi*.  i.  Hinc  ttrb  ofte ndctnrtriangolun» 
AEO  efle  fqtiale  refiangulo  fub  At  chorda , Be  i» 
finu  : nam  cum  dc  fit  bafis  normalis  ipfi  ai  altitu- 
do trianguli  erit  as, «reum  fit  dupla  lateris»  fi  fi- 
nus  Ns  rcfiangulumqnc  habear  pro  alio  latere  al» 
tltudlncm  ai | triangulum,  vtpote  dupl*  bafis, * 
ehifdcra  altitudinis  cx  prop.41.lib.! . Elem.  zqua- 
bltur  refiangulo  cx  ab, fi  mb,  Be  Idem  dicat  de  alio 
triangulo  |K  , quod  squet  refiangulum  ei  X»,  Be 
n. 

ProgreiT.  f . Offendendum  eft  , deinde  trape- 
*ia  Dsru  «qualia  effit  refiangulis  ex  finubus  me,& 
Pf,  vt  rno  latere,  Be  chorda  EF  conftitutis . 

Itaque  MFC  trapezium  eft  refiangulum  ob  an- 
gulos apud  1,  fi  f refios  ex  Thcfi  , rnde  diuisi 
chorda  EF  in  1 bifariam,  8e  dufia  x V.  nccnon  , * 
per  ▼ cbords  bf  parallela  xxerit  xdv triangulum 
refiangulum  squale  ob  angulos  ad  V verticem  s- 
quales  triangulo  vzn . Vnde  fuplentc  vxo  defe- 
fium  trianguli  Xpv  trapezium  cdef  aquabitur  re- 
fiangulo xzfi  , ideoque  fubdupium  erit  refian- 
guh  ex  pi,fiFc  tanquam  vno  latere, Be  ir  pro  alio 
eonftituti ; fiquidem  latus  excedens  cr  fuplet  dc- 
ficicns  latus  DBpqualHineaox  ipfi  XD.  Sed  edam 
refiangulum  ex  finibus  ex  Ni,fi  pf,  rt  rno  latere, 
& if  eodem  pro  alio,  eft  fubdupium  refiangul»  ex 


vtigulatn  claudentis,  erum  omnes  anguli  squales, 
▼tpote  inclinationis  planorum  , Be  ex  propof.  6. 
erafi.it.  quia  coniungunt  perpendiculares  CM,  fi 
s»,es  ver6,fi  en  funt  normales, etiam  ND,fi  ms 
erunt  normales  diametro  ab,  ideoque  parallel* 
eum  ergo  triangula  JCM.fi  xap  parallelis  conftcnt 
erunt  arquiargula,  Ideoque  ex  lib.tf.  prop.  4.  con- 
ftabunt  cruribus  proportionalibus, ideoq*  mc  erit 
ad  cs.vt  pE  ad  e Njfed  mc  cx  Thcfi  cft  dupla  finus, 
C*,re  squalis  diametro.  Ergo  «dam  db  eft  dupla 
fic  dica*  «kalijsof  rcfpefia  »r,fi  Cft. 


ob,  Be  fb  pro  rno,  Be  ip  pro  alto,  quod  de  , Be  rc 
oftcnf*  fint  in  1.  progr.  duptz  finuum  eN*  Be  »p. 
Ergo  trapezium  refiangulum  de»G  cft  squale  re- 
fiangulo cx  finubus  eN,  Be  fp  fimul , & ef  , Be  fic 
difeurras  de  alijs  trapezijs  rcfpefiu  aliorum  re- 
fiangulorumex  finubus, & chordis. 

. Progr.  4.  Modo  often  detur  principaliter  prop. 

Cum  enim  ex  Coro!!,  prsc.  omnia  refimgu* 
It  ex  finubus  , Be  chordis  fintsqualia  refiangulo 
ex  diametro  A,,  8r  chorda  be  ex  prop.  1 4.  h.  Cor» 
Confequeatcr  omnia  trapezia  pratdifiis  refiango. 
lis  cx  finubus, & chordis  aequalis  erunt  quoque  re- 
fiangulo conftitueoex  diametro  ab,  Be  chorda  ir, 
qus  omnes  arcua  fubtendat  excepto  arcu  aE. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVI. 

. Quadratum  ex  diemetra  non  potefl  cfjt 
mdins  ynguU  fuperficie,  cuius  altitudo 
sn/uet  diametrum  circuli  Irafets , cui  rt- 
Ba  eft  , 

Sit  Cylindrici  ynyulr  fuperficie.  ac.  qui 
infiftat  perpendiculariter  circulo  Aoa 
Jus  altitudo  dc  squet  diametrum  as.  Dico  far.t 
fipir friem  quadrato  diametri  non  poffi  <fie  mtaonm. 

Nam  fi  cft  vnguls  bac  minor,  quam  quadratum 
cx  ba  , affignetur  aliqua  quantitas  1 , m qua  qua- 
dratum ex  diametro  viigulam  excedat . f iatque 
ex  s. Eiem. prop.15. refiangulum  cx  diametro^r  li- 
ne* ai  V.g.  quod  fit  squale  quadrato  l cofe» 
fequcntrr  refiangulum  t?  a>,&  at  ericcscelfni» 
qub  quadratum  diametri  fuperficiem  vnguls  fis* 
perae,  cx  L itaque  punfio  excitetur  Bormdb  id, 
Be  deinde  infcr>batur  aliquod  polygonum  regula- 
re circulo,  cuius  vnum  latus  aN  fit  minus  , quam 
chorda  fubteodens  arcum  ao,  fi  deinde  vnguls 
trapezia,  vt  in  pnrctd.  propof.  inicribantur  . vt 

AUT,  fiett. 

C«>  ergo  rc&aogulum  n /X,lt  u,tc  n ct,Of 


DE  SVPERFIC1EBVS  CORPORVM-' 


ab  integrant  quadratum  ex  ab  ex  4*  propof.  Ilb.i. 
Elem.  fit  reftaiif  ulum  ex  aL,  ab  fit  «quale  ex  ef- 
fe&ione  fupcrficiei , qui 
ponitur  quadratam  ex  ab 
diametri  fuperare  vngulf 
fuperficiem  ; erit  itaque 
rcfiduum  reAangulumex 
mi  1 & bI- «quale  fu  perfi- 
ciet vngular ; Ideoque  re- 
da ngulum  ab  , fi:  bm  ma- 
ius erit  vngul*  fuperfi- 
cie  , 8c  tanto  magis  re- 
Aangulum  ex  ab,  8r  b«  : 
Irp  fed  redangtilum  ex  ab, fic 
n pN  cquat  omnia  trapecia 
' E inscripta  ex  pi  gced.  Ergo 
omnia  trapexia  Infcripta 
«flent  maiora  fupcrficie 
vngular , qu*  ea  ambit , 
quod  «ftabfurdum.  Non  ergo  quadratum  ex  ab 
diametro  fupcrat  vngul*  fuperficiem  • 

COROLlARI  V M. 

IDcm  dicendum  de  parte  rcdangulorum  in- 
feriptorum  , ideft  re&angulis  atcVz,  fic  re- 
«angulo  ab,  fle  ax  . Nam  «Singulum  fub  bk, 
tc  ax  eft  «quale  Amnibus  plain*  Vngul*  inferiptis 
azv,cum  lingula  infcripta  in  vnguhrt  fuperficle 
azv  oftenfa  unt  f qualia  lingulis  rcdanguliscx 
finobusA  chordis  interraeJiji  ex  Cor.prop.14.l1. 
qo*  ex  4.  lib  a,  «quantur  reft angulo  ex  in,8t  ax 
cum  lintciufdem  altitudinis  nb  ex  partibus  alte- 
rius lateris  ax  ; Vnde  fiogoli  piant  infcripta  azv 
«quibunt  redangulum  ex  ax  » 8r  Na  fidi . Ergo 
prcccd.  eo nft  rudi  tone, idem  vild.it  argumentum, 
& oftendetur  Rcaangulum  ex  «,  «e  *x  non  efle 
mAiui  fuperiiciebngulaci  »zl’  . 

THEOJt-.y-  PR.OPOS.  XVII. 

Omni*  plana  yngulam  vt  fupra,  circumue- 
{jifntid  funi  *?juaha  quadrat 0 ex  dia- 
metro exceptu  vltimis  duobus  tnangul is. 

vvf‘1  ► 

Sit  Vngula  aeb,  eireumucftiantque  eam  plana 
ai o,*  lotrtfcLMPQo  &c*t.  «8angda 
ipfi  bafi  circdlari  vngul*,  qup  fit  eiofdem  altitudi- 
nis T§,ae  diameter  ab.  Dico  bfc  omnia  reftangu- 
laria  trapexia  «quari  quadrato  diametri  ab  exclu- 
dendo extrema  duo  triangula  apud  A,&r  B,vt  vnum 
en  ipfisell  AIO  . , 

Probatur,  * Progr.  1.  Oftendendo  planum 
OILP  redangulo  H.X7.  *- 
quarijfiquldem  cum  plana 
clrcurofcripta  fint  rcftan 
v gula  trapexium  apud  1 »flr 

A A l reftos  angulos  confe- 
Jwquetur,  vndeapun&oV 
W medio  du&a  parallela  xz 
, lateri  il  figura  ilzx  erit 
° rc&angulum,  fle  in  trian- 
gulis zov  ,8r  Vxp  erunt 
/m  anguli  x,Z  re&i,8f  ad  ver- 
**  ticem  V «quales  ; Vnde, 
8:  triangula  ex  17.  iib.i. 
Elem.Coroll.  «quiangula 
erunt  A equalia  Utera  zo, 
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flrxp.  Quare  triangulo  VXP, quo  trapezium  iLop 
abundat  pro  triangulo  vzo,quo  deficit  a reftan- 
gulo  xzli  repofito  «quibuntur  inuicem  lipo,  fle 
lixx,  fir  idem  dicas  de  ilijs  trapeti  js  . 

Progr.  a.  Deinde  oftendendum  eft  reftangu- 
lum  zilx  «quari  te&angulo  ex  CS,  8c  (L.  Nam 
in  pr.15.  demonftratum  eft  vc , rei  xt  efle  duplam 
cc,  fle  ideo  Aqualis  erit  dupl*  CS  \ ergo  redangu- 
lum  ex  IL,  8r  xL  «quabitur  redangulo  ex  cs^e  IL. 

Progr.  j.  Redangulum  ver6  hoc  ex  il  , flrcs 
oftenfum  eft  prop.i?.h.*quari  «danguloex  ab, 
8e  ad  . Ergo  etiam  trapezium  iopl  «quabitur  rc- 
dangulo  ba,  fir  ad,-  Et  fic  dicas  d«  rc&angulo 
LMPqj  quod*quetur  redangulo  ex  lm,  fle  tH  } fr 

ideoredanguloex  ab,&dN,  fle  fic  dealijs  . 

Progr.  4.  H*c  autem  omnia  redanguia  ex  4. 
iib.a.ex  ai,&  dN,  fictu, fle  ex  ab,  fle  ad  «quantur 
quadrato  ex  ab,  fiquidem  habent  idemlatuS  ab, fic 
alterum  funt  fegmenta  eiufdem . Ergo  etiam  pla- 
na circumfcripta  vngul*  «quantur  quadrato  ab, 
fic  remanent  duo  triangula,  vt  aio,  fle  aliud  apud 
i,qu«  cum  nulla  rcdangula  habeant  correfpon- 
dentia,  quibus  «quentur,  abundant  fuper  quadra- 


THEOR. VI.  PROPOS.  XVIII. 

Quadruum  et  diametro  non  potefl  efie  mi- 
nus fupcrficie  vngul*  cylindrsc .e  pr*di- 

a*. 

PRobatur . N.m,  fi  poitft  effc  minm  Gcminu. 

in  prictj.  fig.  qujntrtjM*.  totque  pl.na 
vngulz  circuTircribjntur,ioa«:  trinj.I.  Uter,. 

lia  fint  minora  quantitate  A : fiquidem  id  tandem 
eontinget,  cum  multiplieatla  ptania  cireumfcrip- 
tia  in  infinitum  femper  minora  efficiantur.  Igitur 
quadratum  At.na  cumduobua  triangulittritmi- 
nus  fuperficic  »n,utari , fed  »a  quadratum  zqua. 
tur  omnibus  planis  cireumicrlptla  ei  prf  ced. dem- 
ptis triangulis  : Etgo  etiam  illa  tui  cum  triangu- 
Iia  erunt  minora  fupcrficie  vngulan,  quam  cin- 
gunt, quod  eft  abfurdum . Igitur  fuperficiet  an- 
gularis non  erit  minor  quadraro  ab  • 

COROLLARI VM  . 

Hinc  deducet  idem  Intelligendutn  da  parte  fu- 
pcrficiei  vngularia  nVAm:  Nam  omnia  plana 
elrrumicrlpta  unguli  funtzqualiaoftcnfa  fiogu- 
Ia  lingulis  reflingulisea  chorda  V.g.cs.fit  late- 
fc  polygoni  circnoifcripti  IL  { hzc  autem  zquant 
lingula  refiangula  fub  a»,  de  fegmeutis  diametri, 
qust  xquant  ex  4*  llb.2.Elcm>  reftaugulum  ex  an, 

ideft  ex  omnibuafcgmentlaAo.aroNfimul  pto 

rno  latere , Sr  a.  pro  alio . Vnde  plana  srngular 
parti  A m n circumfcripta  fimul  aequabunt  ra&ao- 
gulumea  AI,  & an  dempto  triangulo  aio  . Fiat 
ergo,  n prarc.  propof.  docuimus,  Sr  offendetur 
reftangulum  ex  diametro  ,&  fegmento  an  non 
polfe  elTe  minus  fuperficic  engulx  a m n eodem 
argumento , qui  vfi  fumui  antcced.  propof. 


m 
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fj* 

THEOR.  VII.  PR.OPOS.  XIX, 

Superficiis  vngularis  pradifla  aquat  qua- 
dratum diametri,  O’  eius  affignata  por- 
tiones liquant  redangulum  fub  diametro, 
& figmento  diametri , quod  finu  portio- 
nem diuidente  intercipitur. 

‘ - , if 

PRobatur  prima  pars:  Nam  In  pro p./tf.  often- 
fumeft  non  pofTc  efle  maius ,&  prop.lS. huius 
non  poflc  efle  minus  quadratum  diametri  ipfa  vn- 
gulari fuperficie  . Ergo  illam  «quabit . 

Pro  oftendenda  fecunda  parte  iit  aflignata  por- 
tio vngulr  A mn,  qu«  determinetur  in  pratccd. 
fi g.  a finu  n m . Dico  vngul*  portionis  a m n fu- 
perficiemclTe  «qualem  refiangulo  ab,&an  . 

Probatur . Nam  ex  Coroll.prop.itf.  non  poteft: 
e(Te  minos  przdi&a  vngul*  fuperficie  a m n ,&es 
pr.  18.  Cor.  non  poceft  efle  maius : Ergo  ei  erit 
aquale  reciangulum  ex  ab»  aN  , 

COROLLA  RI V M I. 

Hinc  verb  ellicitur  primo  re&angulo  ex  ab, 
•&  dN  «quale  efle  fuperficiem  vngularem 
mtnx,-  Eo  quia  fuperficies  a n m fit  «qualis  re- 
ftangulo  ab,  an,  & ideo  etiam  fuperficies  a t x fit 
equalis  redangulo  fub  ab,  8e  ad  .*  Ablatis  ergo 
arqualibus  fuperficie  vngulari  Atii  fuperficie  vn-y 
gulari  Am  n.  & re&angolum  fub  ab  , 8r  ADi  xe- 
danguh)  fub -ab,  &-AW -contento  refiduum  t m n x 
vngulare  «liabit  «quale  refiduo  redangulo  fub 
ab,  & rarcomento. 

COROLLARIVM  tl. 


t ■ ' • ' • i 

PROBL/  I.  PROPOS.  XX.  - 

Vngularem  fuperficiem  pradidam fecmdtm 
datam  rationem  partiri . 

Sit  dita  vngularis  fuperficiei  A»e  dluidenda  fe- 
coodum  datam  rationem  p ad  qj  fiat , vt  o id 
»,  Ita  ac  ad  aliud  er  ot.prop.tt.  lib.tf.  Elem.du- 
caturque  finua  Ya  »&  perpendicularis  bafi  « : te 
dico  fuperficiem  vngulf  cixcffe  ad  fuperficiem 
rngularem  totam  abc,  vt  p ad  c^. 

Probatur . Eidum  eft  <^ad  P,  »t  ac  ad  rc,  ideo 
• inutrrendo  erit  P ade^,  vt 
* CT,ad  AC  : fed  yt  cy  ad  AC* 

’ T ’ p O-lta  efl  re&aogulum  fub 
. F*p  ac,  YC  ad  quadratum  ac 
^ ex  i.  lib.tf.8r  ideo  «qualis 
fuperficies  vngularis  &K 
redangulo  ex  ac,  8c  cy 
'j4'  ent  ad  fuperficiem  totam 
«qualem  ex  ip.h.  quadra- 
3 : to  AC , vt  p ad  q^ex  pro pJ 

ltf.lib.5Ekm. 

COROLLAR  I Y M. 

VNde  patet  fuperficlerum  vngularium  feg- 
roenta  efle  ad  inuicem  in  ea  proportione» 
qua  diametri  bafeos  fegmenta,  cum  oflenfum  fic 
yc  efle  ad  ca  , vt  fuperficies  vngularis  portio  xcc 
ad  totam  faperdrcicm,  tfr  cL  ad  ca*,  v»  portio  *dl* 
fuperficiei  vngularis  ad  totam,  & ideo  ac  diame- 
ter erit  ad  cp  fegrtientum  >»*»er/#»uo  *«*r  tota  f«- 
pcrficies  a»c  ad  portionem  fuperficiei  cB  ; qua- 
re ex  «quo  yc  erit  ad  cL«  vt  fu  perficiet  portio  cmx 
ad  portionem  ibc. 


OMni*  plana  vngulam  ambientia  ft>PL,8r  c$t; 

triangulis  lateralibus  demptis  in  fig.  pr.17. 
zquari  fuperficiei  vngulari.  Nam  ilia  prop.ii. 
Euius  oftenfa  funt  aqualia  quadrato  ai  fine  trian- 
gulis accepta : fed  etiam  vngularis  fuperficies  of- 
tenfa efl  «qualis  quadrato  a»  ; Ergo  erunt  fuper- 
ficies vngularis,  & plana  ambientia  demptis  trian- 
gulis «qualia  • ’ - ‘ 

COROLLAR  IVM  III. 

ET  idem  dicendum  efle  etiam  de  partibus, tum 
fuperficiei  Cylindricae,  tum  planorum  con- 
tingentium V.  g.  planum  contingens  Ilop  efle 
«quale  fopetficiei  vngulari,  quam  tangit  1 1£  x,8e 
pariter  LMPQ^rquari  fuperficiei,  quam  contingit 
t m x n : eo  quia  fuperficies  vngularis  V.  g.  tmxn 
oftenfa  fit  «qualis  re&angulo  fub  ab,  8c  dv  con- 
tento , 8r  eidem  re&angulo  oftenfum  fit  «quale 
planum  contingens  eam  Lmp^,  quare  «quabun- 
tur  inuicem  fuperficie»  tmxn  contada,& pla- 
num contingens 


COROLLARIVM  i!f. 

Hinc  etiam  patet : Vogularem;  fuperficiem, 
cuius  altitudo^t  diameter  eam  obtipere 
rationem  aa  fuperficiem  cylindri  eiufdem  alcitttdiy 
nis , quam  diameter  circuli  ad  perimetrum'.  ^ 
Nam  fuperficies  cylindrica  cft  «qualis  redan- 
gulo  ex  diametro  ca  , tfr  peripheria  ciad  » at  fu- 
perficies  vngularis  cft  «qualis  quadrato^diametrl 
CA,  fed  hfc  duoredangulacum  liot-fioidem-Al^i- 
cudi  nis  diametri  habent  eandem  propo  tionem» 
quam  bafes  .'Ergo  habent  eandem  proportionem, 
quam  diameter  bafis  quadrati  .quantis -angui, 
fuperficiem  ad  peripheriaro  bafim  rcdrnguti  cfc, 
llndncam  fuperfieiem  .quantis  . • . ,/ 

Infuper,  It  partes  vngularis  fuperficiei  cylln.' 
dric*  eodem  arcu  contente  V.g.  c*a  ad  c*oh  ha- 
bent eandem  proportionem  ; quam  portio  diame- 
tri cv  ad  portionem  peripheriat  cl . Nam  Ita  cft 
fuperficies  clt  vngularis  ad  totam  vngularem  Tu- 
perficicm,  vt  red angulum  ex  YC , «t  ca,  cui  pin 
.quatur  ex  didis  prop.  19. h.  & Coroll.  ad  quadra- 
tum  ac,  cui  tot4  «quitur  . ' t 

Tota  vero  vngularis  fuperficies  cft  ad  rvjllii- 
d ricam  fuperficiem»  vt  quadratum  ac  ad  peripbe- 
ri.  Daic  , dismetnque  ac  redangulum:  Cylin- 
drica Vetu  fuperficie,  rft  ad  portionem  Cylindri- 
cam CXOH,  vt  peripheriat.  diametrique  redangn- 
iumeft  ad  redangulum  ex  arcu  xc  , «rdlamewo 
ch,  vel  ca  ; Quare  ex  a</m>  ita  etit  fuperficies  aic 
' ad 
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ad  portiomm  cylindricam  cxo  h , vt  redanguluin 

ex  ac,  & cr  ad  redangulum  ex  arcu  CX,&  dume-  T H E O R.  III.  P R O P O S,  XX£I  V. 

tro  ca,  qu*  eft  eadem  ob  eandem  redangulor  um  • 

altitudinem , quam  ac  fegraenti  diametralis  ad  . - tr  , 

arcum  cx,qui  /uperficiem  cylindricam,  Se  vngu-  Qualicumque  [uperfictes  vngularis  squalis 

larem  fubtendit  • eft  rcftangulo fub  diametro  bafts  arcula - 

THEOR.  Vili.  PROPOS.  XXI.  f * *****  «- 

tento . 


Suqerftcies  vngularis , cuiui  altitudo  dia- 
meter ad  [uperfictem  vngularem  quam - 
cumque  ( dummodo  reftangula  baft  cir- 
culat t)  eft  vt  altitudo  ad  altitudinem . 

DEtur  vngula  abc  , cuius  altitudo  eadem»  ac 
diametri  ca  redaogula  bafi.Sf  alia,qu?cum- 
que  adc  fimiliter  redangula,dico  abc  fuperficiem 
efle  ad  fuperfici*  adcJ,  vt  altitudo  eb  ad  altitudine 
id:  Quod  vt  oftendatur,  ducantur  ad  diametrum 
normales  le,&  mt,&  cxt-  q°'bus  ali*  nor- 
males per  fuperficies  vngulares  ducantur  eb.  Se 
TLj  & Q£, Se  »l>*  fi  placet.  lunganturque  pun- 
da  lb,  & mr,  & N$  , Sicut  etiam  punda  Ld  , Se 
MV,  Se  xc . Erunt  itaque  omnia  triangula  lbe,  Se 
mVr,  Se  mqs  arquiangula  inter  fe  ex  17.  l»b  1.  cura 
anguli  apud  e,  t,  redt  lint.  Se  anguli  L,&  m,& 
M (i ut  inclinationis  planorum  abc»aec  squales  ex 
prop.l&.crad . a».  Idem  dicas  de  triangulis  (.ed» 
& mTv,  Se  nqx  ob  eandem 

jLM  m t, C rationem  . Quadere , vt 

V;  K l\  \ A EB  ad  TR»  fictLad  Mr«  vt 

%c'U  ‘\  U /h  autem  el  ad  mt;  itaeft  Ep 

| ,\  \\  / 1 \ ad  T V . Ergo  ob  prop.  /$« 

] \ lib.5.  ob  eandem  propor  * 
VK\'  V l \ / jrionera»  quam  dicunt  ei- 
Idem  terti*  eb  erit  ad  tr, 

\s  \\\\  vt*DadTV.Idcoq,e^ 

/t  . \ \V  \ \ planum  fubtendens  bf.tr 

\\  erit  ad  planum  fuperficic 

. \ A /tVed  fubtendens, vtBDa^ 

de  ex  propof.14.trad.1p. 

Jo  cum  fit  trapezium  eiufdera 
altitudinis,  & fic  dicas  de 
omnibus  alijs . Quapropter  cum  fingnla  piam 
maiora  inferipta  ad  fingula  minora  fint  vt  bafis 
maior  ad  minorem  V.g.  vt  $Q.ad  X(* , qu*  eft  ea- 
dem, ac  BE  ad  de  j etiam  omnia  maiora  ad  omnia 
minora  fi  mu  lex  prop.li.Iib  j.eandem obtinebunt 
proportionem  , licet  multiplicentur  fecundum 
quamcumque  multiplicationem  poffibilem , ideft 
proportione bafis  bb,  ad  de bafim  fe  refplcient. 
At  illa  plana  multiplicata, vt  vt  poffunt,  fuperfi- 
cies  vngulares  impleat,  8e  *quant»crgo  etiam  fu* 
perficies  vngularis  bae  erit  ad  vngularem  fuperfi- 
ciem asd,  vt  altitudo  be  ad  ob  . 

COROLLARIVM. 

HOc  autem,  quod  dicitur  de  tota  eodem  argu- 
mento concludit  de  partibus : cum  atb  par- 
ti vngulf  plana  omnia  infcriptibilia  ad  parti  atv 
infcriptibilia  plana  eandem, obtineam  proportio- 
nem, vt  rt  ad  t V ob  rationem  przdidam , ideft  a 
vtaiad  db. 


Sit  fuperficic*  vngularis  acp  b habens  bafim  cir- 
culum bcak  . Dico  €am  effe  squalem  redan- 
gulo  ex  diameuo  ba.  Se  alcicudinc  cp  . 

Fiat  enim  fuperficies  vngularis  cahb,  cuius  al- 
titudo fic  eadem  ac  diam ^tr* ; Iamoftenfumeft  in 
przced.  fuperficiem  vn- 
y giilarem  cbh  a efie  ad  fu- 

perficicm  vngulare  cpba, 

C vt  altitudo  HC  , ideft  dia- 
\ — FI  meter  ba  ad  altitudinem 

yv  PC:  Quare  etiam  quadra- 

vi p tum  diametri  b a,  fcu  alti- 
\ ^ tudinis  HC  «quale  fuper- 

\J  ficiei  acbh  erit  ad  fuper- 
fidem  vngularem  bpca,vC 
hc  altitudo  ad  pc altitudi- 
nem ; fed  vt  Hc  ad  BC  , ita  eft  quadratura  hc  ad 
redan gu Ium  ex  pc  ob  eandem  altitudinem 

ex  1 lib.6.  Ergo  quadratum  HC  ad  fupcrficiei^ 
vngularem  bpca,  &adrcdangulum  fubcp,&  ba 
eandem  habet  rationem  altitudinis  hc  ad  altitudi- 
nem PC  : Ergo  ex  prop.  9 ■ l»b*5-  «quintur  inui- 
cem  fuperficies  bpca,&  redangulum  fub  cp  , Se 
ba  contentum . 


COROLLARIVM. 

Hinc  etiam  eft, qubd  fi  detur  portio  vngularis 
fuperficiei  FOB.hacc  fit  «qualis  rcdangulo 
quod  fub  be  fegmento  diametri,  & pC  altitudine 
c6tinetur;ficut  fuperficies  Ape  «quatur  redangu- 
lo  fub  Cp  altitudine, &r  totobalis  diametro  AB.Nam 
pofita  fuperficie  vngul*  «qualis  altitudinis  , ac 
diametrt,erit  fuperficies  fbc  «quilis  rcdangulo 
fub  as,  &r  be  ex  propof.tp.  huiuS  Cor.  1.  hoc  iraqj 
redangulum  ab,  Se  br  erit  ad  fuperficiem  fo®»vc 
fuperficies  ofb  aequalis  illi  red.  ad  fuperheiem 
eandem  fobj  ideft  cr  pr*ced.  huius  Coroll  vt  hc 
ad  CP,  vel  «qualis  ab  ad  CP ; nimirum,  vt  redan- 
gulum be, ab  ad  redangulum  eiufdcm  altitudinis 
Pc,  be  j qu*  eft  eadem,  ac  bafium  ab  vel  Hc  ad  PC, 
qu?  eft  eadem  ac  fuperficierum  cFb  ad  OPB:Redi- 
gulum  itaque  idem  be.  Se  Ab  ad  redangulum  pc,& 
be,  8e  ad  fuperficiem  eob  eadem  ratione  refere- 
tur, vt  hc  ad  Pc . Quare  ex  Ii.  lib.y.  Elem.  quod 
idem  ad  vtrumqj  eandem  rationem  dicat  , quam 
hc  ad  pc  fuperficies  vngularis  fob,&  redangulum 
fub  is»  Sc  pc  erunt  «qualia . 
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PROBL.  II.  PROPOS,  XXIII. 

Dj U fuperficie  vngulari,  cuius  cylindri  ba- 
fis, fil  circulus , & altitudo  qualis  dia- 
metro, &•  data  tn  ea  aliqua  portione;  illi 
portioni  aqualem  in  aha  aliqua  fuper- 
ficte  vngulari  tnnenire , 

SJt  data  vngala,  vt  vult  propofitio  aeb  , &'  in  ea 
fcgrncntuin  Elc  , fc  oporteat  fuper  arcum  ah 
portionem  efficere  alicuius  fuperficiei  vngularis, 
qu*  datar  portioni  eic  «quetur 
Ex  arcu  dato  ah,  & arcu  portionis  dat*  ei  duz 
nounalcsHN»  road  diametrum  te  agantur.  Fiat 
deiude  rcdangulum  ex  MN*quaIe  redanguloex 
eo  , te  ex  prop.4f.lib.i.  Elem.  & alterum  latus 
eius  cueniat  mp  . Ducaturque  parallela  ipfi  ma, 
perque  pundum  n , 8c  diametrum  Te  agatur  pla- 
num exhibens  ellipfim  de  . Ex  h itaque  deduca- 
tur hl  parallela  ipfi  ad,  8e  fuper ficics  adHl  jqua- 
bitur  fuperficiei  ibc  • 


# 


Probatur.  Et  primo  , quod  redangulum  ex 
mn,&ap  *quale  fit  fuperficiei  adhl.  Superficies 
»qah  cft  ad  fuperficiem  ahdl  ex  prop.xi.h.  Cor. 
ve  ab  ad  ad,  hoc  eft  ob  eandem  altitudinem,  vt 
rcdangulum  ba,  & mN  ad  redangulum  cx  mn,  & 
pM,fed  fupcrficies  bqha  eft  zqualis  rcdangulo 
ex  ba,&mn  ex  18.  Imius  Coroll.  Ergo  etiam  fu- 
perficies  cx  prop.ix.  lib.j.  Elem.  DAHLxquatur 
rcdangulo  ex  mn,  & PM  . 

Progr.  3.  C&m  vero  redangulum  mN,&*m  ex 
eonftrudionc  cquetur  redangolo  tb,&  oe,&  hoc 
ex  prop.18  huius  Coroll . fuperficiei  datf  c l E;  fe- 
quitur,quod  fuper ficies  ahdl  f quetur  fuperficiei 
IBC. 

EXPENSIO  III. 

De /uperfiiiebus  conuexis,  qua  conum 
ambiunt . 

• • . t . ’ , ’ . • 

C"»  Oni  fuperficies  deferuitad  inueniendas  quo- 
j que  alias  fuperficies,  vt  fphzrx,  & fphproi- 
dis  Elliptici,  flr  cftcra  . Vnde  operj  pretium  eric 
eas  diligentius  inuefiigare . 


THEOR.  I.  PROPOS.  XXIV. 

Superficies  conica  retti  coni  circular is,(quod 
femper  intelhgitur)/ine  bafibusyefl  aqua» 
lis  fetiori  ctrcult  , cuius  radius  fu  coni 
latus , O*  arcus,  fit  aqualis  circumferen- 
tia ha  fis . 

Sit  conus  abc,  cuius  bafiscxB.  DlcoWv/  fu- 
ferficiem  ejje  tqualem  fetiori  circuli  aci,  cuius 
radius  fit  ac  latus  coni,  & circumferentia  cbb 
fit  squalis  circumferenti*  bafis  conicp  CkBC . 
Probatur.  Nam  circumferentia  ctieft  *qua- 
r lis  ex  hypothcfi  circum* 

ferenti*  cKbc,  fune  au- 
tem tum  vnios,  tum  ai. 
tcrius  perpetuo  fada 
qualibet  diuifione  jqua- 
lia  latera  ac,  8e  As,  etira 
ergo  latera  tum  coni 
fuperficiem  diuidentta 
omni  diuifione  polfibil, 
tum  fedoris  , 8e  ipf* 
fubtenf*  squali  nume- 
ro diuifionum  affed*  femper  fint  squales,  etiam 
omnia  pJana  infcriptibilia,  vel  circumfcriptibilia 
squalia  erunt . Sed  hjc  adeo  multiplicata  non 
excedunt.aut  minus  funr  fuperficie  conueXa  coni, 
vel  fuperficie  plana  fedoris  abc  , alioquin  adhuc 
multiplicari  potient  j Ergo  ipf*  fupcrhcies  zqua* 
buntur  inuicem . 

corollarivm  . 


Hinc  educitur,  quod  fi  fiat  triangulum  redifi- 
neura  fedori  c.\B*quaIeex  prop.4.  trad. 
3.  nempe  quodbafim  conlequatur  dimidio  cir- 
cumferenti* cbx  xqualem,  &:  latera  lateri  ac, hoc 
erit  xqualeeciarq  fuperficiei  conicx:  Item  fi  fiat 
redangulum  dimidio  pcrjpberix  ce  fedoris  cae, 
8c  altitudinis  ac  hoc  item  erit  squale  fuperficiei 
conicp . Cum  zquale  fedori  acb  exiftat  eX  prop, 
4.  trad.fo. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXV.* 

Superficies  conica  refli  coni  efl  aqualis  fu- 
perficiei refh  Cylindri,  qui  habeat  eandem 
altitudinem, ac  latus  coni,  (y  femidiame - 
trum  bafis  conica  pro  dtametro  fua  bafis . 


» utra 


Sic  conus  abc  rectus,& detur  Cylmaras  l 

redus , qui  habeat  pro  diametro  de  femidia- 
metrum  oc,  & altitudinem  ef  xqualem  lateri  ca  • 
Dico  fuperficiem  coni  bac  efle  equalem  fuperficiei 
cylindri  hfde  . 

Probatur  . Nam  ex  Coroll.  *.  Conus  redus  in 
fua  fuperficie  eft  squalis  redaogulo  fado  ex  la- 
tere squali  dimidiate  circumferenti*,  & altitudi- 
ne xqual i lateri  ca  . Diml- 
A diata  vero  peripheria  circuli 
»LCB  eft  peripheria  fjda  fu- 
per diametrum  de  , & alti- 
} £ tudo  squalis  lateri  ca  eft  ef 
cx  con- 
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Dico  ita  cfTc  Tup  «ificlem  cont  A»c  ,i  fepuficiim 
di'ne™Pc°rtti™  C ? mdr0  PC'  ■w**tB*c*  ad  altitu- 
* Fiat  enim  ?-}tra|i,  altitudo  cylindri  l«„|  c*  «> 

• ,*■***?  ad  fupcrficlrm 

1 cylindri  Lieft,  vt  alci* 

tudo  lc  ad  altitudine 

F 


'x  conftruAtone  f Ergo  fuperficies  conica  *CA 
ecit «qualis  reAangule  fafto  ex  latere  «quali  pe- 
ripheri*  de,  & altitudine  b»  i fed  huic  ex  prop.4. 
huius  fuperficies  cylindrica  hfdb  sequatur* , ergo 
fuperficies  cylindrica  cylindri  dfbh  eft  fquabi 
eonic*  a»c. 


THEOR.  III.  PROPOS.  XXVI. 

Superficies  coni  redi  fine  iafi  e fi  tqualis 
circulo, cuius  fcmtdiamctcr  fit  media 
proportionalis  inter  femidiametrum  tafis, 
&•  eius  latus. 


P 


Robatur.  Cylindri  fuperficie*  rffM  !n  pr*c. 

__  fig,  cft  «qualis  circulo,  cuius  diameter  fit  me- 
dia proportionalis  inter  diametrum  db,  8e  altitu- 
dinem ef  ex  prop.8.  huius  1 Sed  altitudo  ei  eft  *- 
qualis  lateri  ca  ,&  diaincter  db  ex  effed|one  eft 
«qualis  femidiametro  oc,  fuperficies  vero  cyliDr 
dri  refii  dehv  eft  «qualis  fuperficiei  coni  redi 
bac  . Ergo  circulus  cuius  diameter  fit  media  pro- 
portionalis inter  hf,vcI  oefemidiametrum.  &in^ 
ter  altitudinem  *f,  vel  latus  ca  «qualis  fuperficiei 
cylindri  erit  etiam  «qualis  fuperficiei  conianc. 

COROLhARIVM. 

Hinc  patet  quomodo  fuperficies  coni  rc  Ai  in 
circulum, 6r  foperficiem  cylindricam  tranf- 
formetur,7el  quomodo  circulus  , vel-cylindrlca  _ 
fuperficies  in  fuperficiem  conicam  trasfundipof- 
fit 

Nam  fi  fuperficies  coni  reAi  fit  in  circulum 
transferenda  media  proportionalis  inoenta  cx  pro- 
pof.16.  lib.d.  inter  radium , & latus  coni ; circuli 
qu«fiti  diametrum  dabit . i • 

Si  ver6  in  cylindri  fuperficiem  fit  mutanda  fa- 
perficies  coni  feftildiametro  oc  tamquam  dUme- 


BL,vt  colligitur  ex  ro, 
h.  fed  fuperficies  cy- 
liudri  psefl  cqualis  fu- 
perfictel  conlCf  ba- 
HC  ex  di  Ais  prop.ay  fi. 

•rtg^j  altitudo  st  ex  crfe- 

Aione  pquatur  Uteri 
coni  ca  . Ergo,  vt  cft 
altitudo  lo  cylindri  ad  latur  coni  ca  . Sic  fuper- 
ficies cylindrica  po  ad  conicam  Bahc  . * 

THEOR.  V.PIOP.  XXVIII. 

. ' , . K - f • • 

Superficies  cossi  redi  Liantis  latus  aquale 
* 'diametro  , esi  duplo  fu*  hafis  squale. 


•quale. 

Sit  conus  reftui  FODX  (uben,  ljnu,o  equile 
diimetto  ft>.  Dico  ciui/upnficitm  effc  duplam 
fu*  ls*fis  . ' 

Probatur  fuperficies  coni  fgdx  eft  fqualis  ex 
prop.ay.  huius  fuperfi- 
ciei cylindficf  Ca  fqua- 
lis ahisudlnis  ab, ac  latus 
Ffi»&  fupcrbafim  radium 
nf  bafis  conicf  pro  dia- 
metro cb  habentem : fed 
.hfc  eft  oAupla  fu?  bafis 
co*j  quia  cutn  eadem  ai- 
1 titudo»  ac  femidiametri 
BC  faciet  duplam  ex  dic- 
tis propof.p.h,  altitudo, 
totius  diametri  faciet  quadruplam  . V nde  ba  dia- 1 
metro  coni  fqualis , &r  dupla  ac  faciet  o&uplam: 


tro  fiat  circulus,  & cylindrus  eiufdem  altitudinis*  , bafis  vero  coni  fxd  eft  quadrupla  bafis  bc; cum  fic 
atus  coni  in  eo  circulo  pro  baii  fitus  habebit  ;n  dUDiic. 


ac  latus  coni  in  eo  circulo  pro 
fuperficiem  «qualem  fuperficiei  conicar . 

Ari  contra  fiet,  fi  cyjindri  fuperfitfcs  in  coni 
fuperficiem  fit  mutanda aflvunendo  femidinmetru 
pro  diametro  , & axem  pro  latere,  quod.&in- 
telligiuir  de  obliquis  cum  oftenftim  fit  fquari  cy- 
lindris reftis  eiufdem circdli»&  altitudinis  . 

Quod  fi  circulus  In  conicam , vel  cylindricam 
fuperficiem  fit  trasferendus  , tunc  femidiametro 
eius  du*  extrf  mf  propertionales  inuenientur  ex 
pfop.i6.Tra&.i<S.8r  ex  jjs  fiat  altitudo,  8c  diame- 
ter cylindri,  vel  altitudo,  & raditis  coni,  & huius 
cylindri}  fiucconi  fuperficies  erunt  circulo  f qua- 
les. 


in  duplicata  proportione  diametrorum  p»  ad  bc: 
Ergo  erit  fubdypla  fuperficiei  cyliodricf  ca  s Sed 
hf c fupeificies  cx  propof.af.h.  cquatur  fuperficiei 
conicf  cum  fit  fuper  dimidium  diametri, Sr  eandem 
altitudinem  , ac  lateris  coni  confequatur  . Ergo 
eti£  bafis  conicapjtpent  fubdupla  fuperficiei  conl- 
cj  fcdx,&  fic  fuperficies  conica  erit  ipfius  dupla. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXIX. 

Superficies  pr<cdifli  Coni  fe  habet  ad  fuam 

bafim , vt  latus r ad  radium  bafis  . 


THEOR  IV.  PROPOS.  XXVII/ 

* Coni  rcfli  circularis  fuperficies  ad  fuper  fi* 
ciem  cylindricam  rdUmy  cuius  bafis  dia* 
meter  aquetur  radio  bafeos  conicam  con- 
fequitur  proportionem  , quam  latui  coni 
. ad  eius  axem , feu  altitudinem . 

Sit  conos  ABC,  & cylindrus  16  , culus  bafis  IL, 
in  qua  diameter  |L  fit  dimldluto  diametri:  cd 


It  in  fig,  prje.  conus  d»p,  cuius  latus  g* 
O trianguli  per  axem  fit  eqaale  diametro  d1» 
cyllndrufq;  AC,qui  hablrat  lateri  cf  altitudinem  5- 
qujlcm,&r  ideo  diametro  p t,  &radiu  nf  bafis  co- 
nic*  pro  diametro  bafis  fuf  8C,eritque  fuperficies 
cylindrica  eoe  A*qualis  fuperficiei  coni  dop  con- 
uexf  ex  prop.a/.h.  lllaque  conica  fuperficies  dop 
habebit  proportionem  ad  duplum  bafis  cylindri 
cob,  quam  altitudo  ba  cylindri  ad  radium  cylindri 
bl  . Siquidem  fupra  oftcnfum  eft  in  Corotl.  pro- 
poC9.l1.  Cylindri  fuperfi ciem, qu«,  fit  eiufdem 
altitudinis,  ac  diameter  dicere  eam  proportionem 
.Bbbb  ad 


W 1 


5^2. 


' ad  duplum  (u*  bafis , quam  altitudo,  feu  axis  ad 
radium.  Se  ideo  fuperficies  coni  squali»  cylindri 
funcrficiei  eam  proportionem  dicet  ad  duplum 
bjfis  cylindri,  qua  altitudo  cylindri,feu  JatuS  co* 
Ait  ad  r^diu,  fcd  radius  huius  LBeft  ni  fcmiradiuS 
hafisconi  ex  did;is>&*baGs  ipfa  cylindri  eft  fub- 
quadrupla  bafis  coni  ex  prop JJ.Iib.  6.  EJem» 
Ideoquc  duplum  iiliuf  bafis  cob  eft  squalis  dimi- 
dii bafis  coni  dxf  . Quare  ita  erit  latus  coni  fc 
diametro  df  squale  ad  radium  BL  cylindri,  vel  fe- 
mi  radium  bafis  coni  if»  vt  fupcrficics  coni  dcf  ad 
ditnidiam  bafim  dxf  iplius  coni ; £e  ideo  erit  la- 
tus cf  coni  ad  radium  np»:  ve  fuperficies  coni  eiuf- 
dem  ad  totam  bafim  Tuam  dxf  . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XXX. 
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ce  d erit  ad  reliquum  aonultiri»  ce»,  OlMf9t -Mi- 
ca fuperficies  rota  lcd  ad  totam  bafim  CED,  vel  «C 
t alb  fuperficies  conica  ablata  ad  bafim  ablata  afb. 
Progr.  a Quod  vero  fit  tot»  fuperficies  conica 
celd  ad  bafim  CED,  vt  fupcrficics  conica  aLe*  ad 
bafim  afb.  *.V 

Probatur  . Qtria  ita 'eft  latus  At  *d 
dium  an  , vt  lc  latus  ab  radiu  cm  , qus  eft  eadem 
proportio  ob  parallelas  ex  4.  lib  6.  propterca  erit 
sx  id.  l.b.  j.  eadeni  proportio  fuperficiei  celd 
ad  bafim  aed,  quam  fuperficiei  aIfi  »d 
bafiitf  afb,cuid  fit  eadem  vni  tertis  proportioni 
al  ad  aN  , vel  cl  ad  cu  jb.h.  • 

Progr.  3.  Cum  Itaque  lecd  fuperficies  fit  ad 
CED  bafim,  vt  CL  ad  cm  ,&  hsc  fit,  vt  al  ad  am 
cifit  etiam,  vt  reliquum  ca  «x  cl  fublato  al  ad 
reliquum  co ex  cm  fublato  an.  Verum  iamoften- 
. ; ‘ fum  eft  progr. t.  quod,vt  lced  fuperficies  ad  ced 

* Superficies  coni  rcBl  ai  fuum  circulum  , fuptrficicm ; itx  eft  refidua  frofti  coni  fuperfi- 


coni  ai  radium  ipfms  circuli. 

Sit  conus  aBc , Se  circulus  quicuraque  bf.^ 
Dico  , quod  ita  fit  fuperficies  conuexa  coni 
(>ab  circulum  Ef,  vt  eft  latus  ac  ad  ie  radium , 
Probatur » Habet  enim  fupcrficics  cani  bac  ad 
circulum  fu*  bafis  spe  cam  proportionem,  quam 
latus  ac  ad  radium  oefus  bafis  ex  pr.a6.fi.  Quia 
radius,  qui  eft  media  proportionalis  inter  latus , 
& radium  bafis  coni  facie 

•Sfj-J-P/  circ“lum  coni  f- 

— 1£/  3L\  ‘1'Wic  Cl x 6.  h.  ergo  ex  al. 

i tue. Cor.  circuius  aquali, 
fujicificieiierit  ad  circulum 
bafis,  etpote  figur*  finrriles,  vr  ca  latus  adeo  ra- 
dium. fc.in  duplicata  rxtioqe  Tuorum  diametron,, 

* - ' ■ j . ■ , 'i 

corollarivm. 

HIncq;  eft  , quod  fupcrdicirs  coni  CAB  fit  ad 
qucmcutnque  circulum  FE.vtquzd.  cz  me- 
dia  inter  CA,8rco  ad  quadratum  diamctn  FE.quod 
circulus  ex  media  .quatis  fuperficieiu  coni  CAB, 
jta  fit  ex  , i.  lib.  6.  ad  circulum  f x , . 

THEOR.  VIl.  PRO P.  XXXI. 

* Superficies  frujli  conici  eam  habet  propor- 
tionem ai  annulum  planum,  cui  mfiftiis 
quam  / egmentum  lateris  eam  men/nr an- 
tis ai  jcynentum  annuti  illum  menfu- 
r antis . 


'Jum  ceooxi  ita  eft  ca  Jcgmcncum  lateris  meuTu- 
l antis  ad  co  fruftum  diametri , 

THEOR.  VIII.  P.ROPOS.  XX3tlI. 

i ' i 

Superficies  conica  fruUt  coni  retli  aqualis 
eft  circulo , cuius  fcmiitiamcierfii  meiii* 
proportionalis  Jnier/cmiiiametros  tafiiim 
infima,  <yfi;prcma  tamquam  vna  tinea, 
Cf  latus fiujii  coni . 

j 

...  j ’ _ rj 

Sit  conus  AB£-,dn  quo  bafis  infima  6 fupre* 

fiia  ce  conftitnant  fruftum  coni  c£bg  . E*  ib, 
&'Hg  jadijs vfta linea  fiat,  & intccillas,&c£ me- 
dia proportionjlrs  fit  inuama  tl  . Dico,  quod  fi 
hoc  radio  deferibatur  circulus  K^hunccflc  frofti 
fuperficiei  comes  ceu  b squalem  . 


Sit  fuperficies  frufti  conii;!  afucf.d  , qus  mefr. 

furetur  fegmento lateris  ac.  Se  annufus,  cui 
infiftit  fitCEboxi , 8e  regmemum  diametri  illud 
menfurantis  fit  co : Dico  ita  efle  in  proportione, 
vt  ca  ad.co.  ita  fuperficies  fru(U  conid  afbcbo 
ad  annulum  plaoum  cbdoxi  . , * • ' 

V * Proj ^obatur. 

Ita  eft  eft  totius  coni  fu- 
peificies  Cedl  a3  to- 
tam fuam  bafim  ced,vc  eft 
fuperficies  coni  alvb  fru- 
fti coni  ablata  ad  ftiam  ba- 


Probatur,&  Progr.  ii  Nam  fi  inter  ac  latos, 
8e  uefemidiametrum  media  proportionalis  inue- 
nlatur  nf  e*  bac ^ FN  velub  femidiametro  confti- 
tutus  ciroiln^PK  jquablt  fupctficiem  coni  bac  ex 
prop.i6.fi.  - . 

Progr.  ».  Fiat  deinde  rc^angulum  ex  ei.&ea, 
quod  fit  ay,  8e  aliud  ex  en  s-8e  lc  , quod  fit  ef,8t 
tandem  aliud  cx  ec,  Se  e i,  quod  fit  xc,  vel  o Y.quod 
erit  f quale  complemento  yz  cx  propof  +j.  Iib,l. 
£lem.  Ideoque  tria  redangula  at,  Se  $F,  9e  Gt , 
ideft:  yz  f quabunt  redangulum  af  conftitutuni  ex 
, -----  AG,  5rcH„v«l  squali  gf.  Et  Gnomon  Zfget  s- 

fim  af  b ablatam  ^ Ergo  « quabit  redaogulum  fx  nimirum  duo  redangula 
q 6r  propof.aa.lib.  f.  reli-  alterum  ex  eo,  &r  ch,  Se  alterum  ex  lc,  Se  il,,  quo# 
qii*  quoqj  fupcrficics  afb  redangulum  ox  squetur  redangulo  «Y  , ideft 
complemento  rz.  Progr. 
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Progr.?.  Inueniacur  aut*  media  proportiona- 
lis inter  zT  , &r  TY  linea  t v j 9e  quadratura  tt 
tvt  xqu.tbitur  re&mguloYz,  ficinuonietur  me- 
dia proportionalis  tL  inter  fg,  & tx  nempe  inter 
latu*  bc,  & inter  duos  radios  *i  *8c  hg,  8e  qua- 
dratum ex  tl  zquabit  re&angulum  px»  nempe  er 
didis  progr.  3.  gnomonem  illi  reftangulo  squa- 
lem epyz.  idcoque  duo  quadrata  tVt&  TL  aequa- 
bunt quadratum  ex  pw  squale  re&anguio  af  ex 
latere  coni  toto  aG,  8e  radio  gh  . Ratio  eft , quia 
Hia  duo  quadrata  ex  TV,  & tl  arquane  re&angu- 
lum  ap  quadratum  quidem  tv  rc&angulum  Ya,  at 
quadratum  tl  gnomonem  reliquum  Epyz,  &r qua- 
dratum fn  cfi, squale  re&angulo  Af  . 

Progr.  4.  Cum  itaque  fit  circulus  ad  circulum» 

▼t  quadratum  ad  quadratum  ex  diametris»  feu  ex 
femi  di  .unceris  ex  prop.41.l1b  6.  Elcm.  Ideo  (1  dao 
quadrati  t V,  & tl  squant  quadratum  FN » etiam 
circuli  cx  illis  confticuti  tv.&tL quales  funt  pa» 

&PQ.  , circuli  squabunt  circulum  fn  , vel  px  . 

- Cum  ergo  circulus  cx  pk  occupet  totam  fupejrfi- 
ciem  coni  cai;  circulus  autem  ex  PR  fuperficicm 
coni  cak»  reliquus  quoque  circulus  PQ^squabie 
reliquam  fuperficicm  frudi  conicBtc  • Quando- 
quidem circulus  PR,  & pqjxquant,  vt  fupradidum 
«ft  circulum  kp,  qui  totam  iuperficiem  coni  fua 
planitie  exequat . 
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THEOR.  IX.  PROP.  XXXIII. 

•*S  > ,•  . , . . ■ 

Sim  iltum  conorum  re  Horum  fuperficies  fine 
bxfibus  funt  in  duplicata  proportione  alti- 
tudinum>  &*  fertpheriarum  > feu  diame- 
trorum , aut  radiorum  . 

PRob.nur,  Nam  firailes,  coni  funt  illi,  qui  s- 
quiribus  angulis  ad  verticem  continentur, vt 
OP  . Quare  cum  triangula  ad  axem  re- 

ftangulaolR.&Orsl?ntfimilia,  eritoi  ad  ir,  vt 
CJT  ad  js,Sc  permirandi  01  ad  OT»  vt  ir  ad  TS , 8c 
Ideo  vt  or  ad  oS,aut^PR  ad  xs,8r  pariter, vt  periphe- 
ria ex  ir  ad  perlphefiam  cx  TS  ex  43. 1.6,  fed  co- 
ni fuperficies  f qualis  eft  rc&angulo  fub  vno  jate- 
xe,&  dimuiia  circumferentia  c6prehcnfo,&  rr&a- 
gula  fimilia  funt  in  duplicata 
ratione  laterum  homologorum 
Ergo  etiam  conice  fuperficies 
erunt  in  duplicata  ratione  fer  1 
micircumfenentiarum,  8c  late- 
rum j fed  ita  eft  femteircumfe^ 
^Xferentia  ad  femicircumferen- 
' y tiam,  vt  tota  ad  totam  , & tota 
!m  - circumferentia  ad  totam  cir- 

cnm&tenciam,  vt  diameter  ad  diametrum  ex  pror 
pof-4J.  lib.6.  Se  vt  femidiameter  ad  femidiatne* 
trum,&  perpendicularis  axis  ad  axe . Quare  dupli- 
cata proportio  ,feu  laterum , feu  axium feu  dia- 
metrorum, feu  radiorum,  feu  circumferentiarum 
eftil)a»quam  vniusconi  fuperficics  habet  adalia 
Iuperficiem  alterius  coni  fimilis  . ^ * 

COROLL  A R I V Nf.  V .. 

Hlnc-eft  conos  squalium  bafium  referri,  vt 
altitudines,  qubd  cylindri  ^quales  Jpfit.qui 
habet  pro  altitudine  latus  coni.Se  pro  dia  metro  ia- 
dium,  8c  ideo  ^qualium  bafium  referantur,  vt  re. 
ftangula  (ibi  ^qualia,  ex  peripheria , 8e  altitudine 
Ipforum,  ideft  cnm  Gnt  f qualiS  peripheri;,  vt  al- 
tudi  nes. 


Conica  fuperficies  conorum  retiarum  fimilium 
habeit  proportionem  compofitam  ex 
Uttnhus , cr  fcmipenpheria.  ' 

pRobatnr . Quoniam  talem  proportionem  etiam 
1 cylindrica*  squales  eis  fupurficies  inter  fe  ge- 
runt , nempe  compontair»,  ex  proportione  altitu- 
dinum, 8e  peripheriarum  ; altitudo  verd  cylindri- 
cs  fupcrficiel,  qus  squet  conicam  eft  squalis  la- 
teri coni,  ficut  peripheria  femiperipheriz  ex  pro- 
pof. 24.  huius.  Quare  etiam  conics  fuperficies 
habebunt  laterum  c<>ni  , & fcmipcfiphcriarurn 
compofitam  proportiouepi'. 

- • e-  • • ' 

* ■ •_  ■ _ - •*  * ; , • . . 
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Superficies  conorum  r eoiorum  eindem  alti • 
tudinem  habentium  fe  'habent  ad  inut - 
i cem-t  vt  periphariayaut  diametri . 

->  % — . ,..■*/*,  1.  . ' - 'v  . ■* 

S lntduo  coni  eitifdem  altitudinis  acd,  8r  bbl  » 
erit  triangulum  per  axem  cad  ad  triangulum 
per  axem  hbl,  vt  bafis  co  ad  bafim  Ht , fedbafis 
cp  diameter  ad  hl  diametrum  eft  vt  femiperiphe- 
ria  cx  cp  ad/entiperipheriant  e*  Hl»vSt  ideo,  vt  (a* 

. tus  squale  fcmiiperipheris  ex  CD 
redanguli,  cuius  alteru  latus.& 
altitudo  fit  ADad  femiperipheri^ 
eXHLsquaIe  latus  eius  rcftdgu- 
li,  Cuius  altitudo  LJ»  eadem,  qus 
ad.  bed red angui um  ex  I nere 
fqqali  femiperipherif  CD  ad  rc- 
dangulum  ex  latere ^quajifemt- 
. «.  * prripheri^  «L  eiufdfcm  altitudi- 

nis e(l,vt.ba  fis  ad  bafim,  ideft  vc  fcmiperipheria 
ad  femrperipheriam  , vel  vt  peripheria  ad  peri- 
pheriam,  vel  ex  43.  lib  6.  vt  radius  ad  radium  , vel 
diameter  ad  diamect;um,ergo  erit  etiam  fuperficies 
coni  cad  ad  fuperficiem  coni  hbl  eiufderhalcici- 
dmis,  vc  radius  ad  radium,  vel  vt  diameter  ad  dia.  • 
metrum, vel  vt  peripheria  ad  peripheriam  bafium, 
vel  vc  medietas  ad  ipfafum  medietatem  . 

EXPENSIO  IV. 

De  fuperficie  Spharoidis  Elliptici V ‘ 

QVamuis.quod  viderim  apud  authores,nondum 
—hsc  fuperficies  tetragonifmo  fuba<Sa  fue- 
rit,curabimus  tamen  pro  notlris  vitibus  eam  ad 
planam  fuperficiem  redigere  , 

V , f-  V • . •->  - , • •»-  •; 
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* Spbtroidis  Elliptici  fuptrficies  ad  fuptr • 
ftetem  fphtr*  fc  habet  , vt  fupethcUs 
Ellipfis  ad  fuptr jieiem  circuli . 

Sic  fphfu  AHTX,  te  circulas  misimus  In  ci>b 
Gbbb  a (phe- 
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fph^rojcfeilB  eoAfTZfqa* , & exprimit  Ellipfim 
fphf  rouitro  gcntnntem  . Dico, quod  vt  fuperfi- 
MVt  cit  xdfupctficiem  circuli  ahVx; 
fic  fttlupcrficjex  fpKpraidu  ad  lupcpficitm  fphftf, 
Diuiiptur  ahv*  circulus  in  (phprs  maximus 
l’n  partes  aquales  , .&■  tecta  ducamur  normales 
ad  diametrum  AVrfit  ii tlt  Ht»8f  f * p«.qu*  feca* 
Eunceiliplim  in  i.a.N;  eruntque  applicatas  iq 
cllipli  1L.  Q£,  8c  ?^Al.  Per  partes  ergo  circuli  HP, 
*r  ellipfi»  1 i-  ducantur  rraa.qux  ex  oflcnfis  pro. 
pof.  7>r'Trra.  14.  conucoient  in  t diametro 
maiori  produ  (io, 


sic  fi  ducantur  reS*  ro,  te  a.n  ■ conuenlent  In 
diametrum  produflum  maiord,  8r  tandem  OVi  Se 
•Nv  in  V,  fic  dicas  de  alia  parte  . Itaque  omnia 
erunt  triangula  xqulcrura  htx»&  ITZ  xqualis  al- 
titudinis . ficut,  & ps«.  «r  nvSiftr  cpt.  que  fi  Intel, 
ligantnr  clrcumuolui  in  fphera  , Sc  in  [( heroide 
itiferibent  fegmenta  conornm  in  fphfra  qui- 
dem HtxpCi».*  cit. in  fphfroide  vero  idzrtA  cet, 
Prcbancu  Itaque  cft  in  primis  horum  legmen- 
torum  fpbfrottiernlcriptorurn.Sr  Cft.  fupetficitm 
ana.iv  tJTe  ad  fupetficiem  conicoru  frgmentorum 
infcrintorum  fpbfra  xt  HW;,  vt  fuperficies  ibzt  ad 
fupttfrctem  Fhxc.  legmetoru,  qui  circulo, elilplim 
lafcripla  iunt . Spatia  t qil  femitllipfii  funt  ad 
fpatia  (cnsicireuii  t-of h, ficut gojtv  advouM.&cet. 
vt  fcmidlamcter  il  au  fcmidiimctrum  ih  ex  prop, 
14.  Irad.a9-  ldeoque dupla  ipforum  izuraditP- 
xc  epunt,  vr  diameter  iz  ad  diametrum  hx  Vt 
autt  m diameter  1 z ad  diametrum  XHi  fic  eft  circn- 
lus  ipz  ad  circulum  xtH  es  prop.ij  ltb.d.  Elem. 
ita  circulus  ex  B.V  ad  Po  circulum  cum  radi/  ap- 
plicatarum ellipfi  a«.,&MN,Sr  cit.  vtpropol.72, 
eadem  cit.  conte,  liat  ad  radiol  circuli  finus  pq, 
troa  in  eadem  proportione,  aefemiaxis  it  adfe- 
nridiametrum  IH  . Vt  autem  circulus  loz  ad  cir- 
culum Hsx,  fic  cft  coni  fiiperficica  tiufdcm  alti— 
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tudinis  iDZrad  copi  fuperficiem  H£xr  ob  eandem 
altitudinem  ex  prop. } 5,  h Sr  vt  circulus  ex  xt  ad 
Circplum  ex  ac,  fic  eft  fuperficies  coni  ryt  ad  co- 
pi fupeificlem pGTob  eandem  altitudinem,  ergo 
vt  fuperficies  ut  conj  ad  fqperficiem  coni  hj*x  . 
ldeoque  ablata  fuperficies  Coni  Rtt  erit  ad  fuper- 
ficiem  coni  pTO  ablatam  » vt  fuperficies  coni  to- 
tius uzad  totam  fuperfuiem  coni  HTX.  Srideo 
etiam  reliquum  fuperficies  UDzr  erit  ad  fuperfiT 
cfem  nvxcE.vt  tota  ad  totam  , 'deoque  rt  fpatium 
planuih  izyr  ad  (p^tium  pUnum  HXPc,cpm  etiam 
fpatiorum.vt  di&um  eft  fic  eadem  ratio,  qup  1Z 
ad  hx  • idem  oftendes  , fif  eodem  prorfds  argu- 
mepto  de  Tegmentis  ryni,&pofg,  quorum 
fuperficies  circulares  erunt  in  ea  proportione, 
quod  conuenianc  in  eundem  verticem»  qua  bafe* 
circulares^  ideo, qua  diametri  circuloru,&  ideo, 
qua  fpatia  diametris  contenta  yiun*  ad  pcfo  , Ure, 
Cum  ergo  fingular  Tegmentorum  conicorum 
fuperficies  Tphcroideinfcriptorum  ,*  fintadfingu- 
|as  fuperficies  fcgmcntorom  conicorum  fphera 
jnfcriptQrum»  vt  fingul*  fuperficies  plan*  ellipfi 
generanti  figurf  infeript*  ad  lingulas  fuperficies 
, iigurg  inferiptf  circulo, omnes  quqque  ex  propof. 
J7J.C.  erunt  xd  omnes  in  eadem  proportione  fc. 
conicae  fuperficies  fpbf  roidc  infeript*  ad  omnes 
fuperficies  conicas  fphera  inferiptas,  vt  omnes 
plana*  fuper  ficies  ellipfis  ad  omnes  planas  fupef- 
ficies circuli . , 

Quo  pofito  in feribarttur  tot  fuperficies  conic$ 
flrcploA  fphf  roidc  elliptica,  quod  poflpt  inferibi 
multiplicatis  lateribus  figurc,  & cllipfiA®r  circulo 
inferint*,  quoufque  poliunt  multiplicari,  H*c  in- 
feriptio omne  fpatium,  quod  inurairuam.&rre- 
cft,  occupabit  alioquin  fi  adeffet  locus, adime 
noua  inferi ptio  poffet  inllitui  contra  hypothefim ; 
-Quamobrem  cunl  omnis  noffibijis  mujiitudp  co- 
nicarum fupcrficicrum  fphera,  fpheroideque  i n- 
feriptarum  pqucntipfam  fplifrx  fphproidilque  fu- 
perficiem  . S;cut,&  poflibilts  mujucaido laterum 
in  myi)tilatero  circulo.ellipfiquc  infer ipto  aequant 
fpfos  circulum,  & ellipfim:  Erit  fpatium  ellipfis 
Ipfa  adxirculumjvtfuperficies  fphf roidls.fqufam 
generat,  ad  fuperficiemcircuii;  quod  erat  pften- 

dendum  1 . . , , 

theor.  ii.  propos.  xxxvn, 

* Superficies  fphtroidis  Elliptici  e(l  *jU4- 

lis  fitperficici  , cuius,  radius  me- 

• dia  proportionalis fu  tnter  axes  matarem, 

0*  minorem,  ’ • j 

SU  fphera  acid,8c  fphjroides  ellipticam  Afc«, 
Et  infcribinturjn  eo  corpora  ex  fegmentW 
conorum  coitflata»  vt  in  antec2d.  fad|am  *ft,8r  fi- 
gura folidafphf  roidc  inferipea  ad  figuram  fojidam 
fphera  inferi  ptam  * Vt  diameter  «p  ad  diametrum 
CD»  vvel  vt  fpaaium  Ellipticam  agfr  ad  circular^ 
fpatium  cabo,  qUoad  fuperficiem  referetur.  _ - 
Kurfus  fupm  oftcnfum  eft  cum  .ageremui^oe 
planis  fuperficicbus  ex  propof.?  tra^.  30.  fu - 
peffic^  figura  circulo  Hi  at  Infcriptf  efte  ?qaa- 
Jem  figur^  tantundem  Uterum  Ellipfi  ao**  ^n-'’ 
feript^  eo  quod  HI  diameter  fit  media  pro- 
portionalis inter  g P , 8c  c D . Modo  *qtc 
omnia  opottet  oftenderc  , qubd  fuperficies  f 
quoque  v 


*>  ■ 


'wr 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM 


gnotyue  ex  Tegmento  conico  hi mn, &cet.  quod 
conucxum  intelllgas  refertur  ad  cdop  Tegmen- 
tum corneum. vtpote,  quodconuexum  inteiiigen- 
dum  fit.vt  Himn  fuperficies  plana  ad  cdo'1  fupc{« 
ficicm  f lanam,  8c  fic  de  lingulis  aii/S . 

.A 


- - - ytfe 

perficies  fph?ra  lhki  infcWptorum  fe habeant  ad 
lingulas  lupe,  fides  conoru  fph^ra  aced  infcrlp- 
toru.vt  conice  fupficies  fph?roidi  ifcripte  ad  eaf- 
dem  conicas  fuperficiei  Tp h*r«  in fcriptas  , etiam 
omnes  eXprop.17  lib  J-Elcm  taliter  e' qnt  ad  om- 
nes. Quamobrem  tota  fuperficies  fruftorum  co- 
nicorum fpharra  LHKiinfcriptorum  Tc  habebit  ad 
totam  luperficjem  figurp  Tolide  conorum  Tegmen- 
tis conflat*  fph£ra  aced  inferiptf , vt  fuperficies 
figurj  foiidf  ex  trullis  conicis  in  fpheroidc  Ellip- 
tica inferiptf  ad  eandem  fuoerficiem  figurf  Tolide 
acde.  Quare  cxprop.i7.lib.f.  fuperficies  figu- 
rc  lphcra  lhki  inferiptf  fquabitur  figure  in  fphf. 
roidc  infcrip  * agfe:  cum  eidem  eandemobti. 
neat  proportionem : quam  c.f  ad  co,  vel  quam  fu- 
perficieS Elliptica  aqfe  ad  circuli  Teperficicm  ac* 
OB. 


Nam  HJQ^eonus  habebit  proportionem  Junii— 
Citam  ad  conum  cdsl, quoad  fuperficiem  fu*  bafis 
ambitus  hi  ad  bafis  ambitum  Cd  , fi  quidem  fu  nt 
coni  fimiles  re&i,  eo  quod  angulusHMn  *qitalis 
angulo  hc*L  obparalUUs  M n , & ql  fit  ^cjualis 
anguloso  m.  iJef^ob  cande  ratione  angulo  ce»  a, 
quod  fubtendit  fimilem  arcum  Hn<  & cm  cum 
ergo  fuperficies  faciant  cum  »xp  eundem  angulum 
apud  Q>yt  apud  e.  erunt  fimiles  coni  cde»,  8e  hiq^ 
Quod  cum  ita  fit  fuperficies  coni  CDR.fir  hiq,  vt- 
pota  in  duplicata  ex  prop  huius  , ratione  Tua- 
rum circularium  bafium.Sr  ideo  diametrorum,  di- 
cent ad  inuicem  eam  proportionem,  quam  gf, 
ad  cd,  fiqaidem  ex  effc&ione  of,  hi  , &cd  funt 
tres  «ontinu*  proportionales,  idefl  quam  fpatium 
Ellipticum  cf&t  ad  fpatium  cjrculi  cooP  , 9e  ideo 
quam  fuperficies  giobofa  frufti  conici  cfst  ad 
fuperficiem  rotundam  frufti  conici  fph^ra  in- 
feripti  coop  ex  pr*ced.  propof.  jtf. 

Coni  quoque  fuperficies  MNQ^erit  ad  coni  opi» 
in  duplicata  ratione  chorde  nW  *d  chordam  oP.quc 
eft  eadem  ex  jy.lib  6.  ac  hi  dlametri-ad  cd  diame- 
trum, 8e  ideo  habebit  proportionem,  quam  gf  ad 
cd,  8c  quam  cum  fic  eadem  ex  propof.71.trad- a 4. 
sr  ad  op  , Cum  ergo  fit  totus  conus  iiiq^ad  to-‘ 
tum  cdb,  ve  ablatus  MNc^ad  ablatum  ofR  quoad 
fuperficiem,  erit  etiam  refiduum  fruftura  conicum 
Hl  mn  ad  fruftum  conicum  cdo»  in'  fuperficie,  vt 
tota  h (Q^ad  totam  cdr  fuperficiem, & ideo  in  du- 
plicata ratione  hi  ad  cd,  qac  eft  op  adco.  fir  quf 
vt  didum  eft  fuperficiei  frufti  conici  ofst  ad 
fuperficiem  frufti  conici  CDOp  : Et  ita  argumen- 
taberis de  alijs  Tegmentis  conicis,  vc  vt  multi- 
plicatis . 

Quadere  cum  linguis  fruftorum  conicorum  fu- 


Quod  eum  Ita  fit  modooftendendum  eft  fu  per* 
ficiem  quoque  fphf  ff  UKIL  clTecqualem  fuperfi- 
ciei fphcroulicf  acep  , Id  flutemoftend  tur.  Non 
•nlm  eft  maior,  auc  minor  fuperficies  fpfrf  lhki 
fupeificle  fphf  roidali . Er«o  «quabkur . Namq; 
fit  maior  fuperficies  lkhi  fpherp  . Tunc  fupcrfi- 
cles  lkhi  dicet  ad  fuperficiem  fphf  1$  aciD  maio- 
rem proportionem , qmm  fdperficies  fphfroidi* 
Elliptici  AGFE;  fit  itaque  v fuperficies  illa.  In  qua 
dicit  maiorem  proportionem ; Ita  quod  fi  illa  a fu«! 
perficie  fphf  rf  lhki  abfeinderetur,-  tunc  eandem 
pcoportionem  diceret  ad  fuperficiem  fphfrf  aced 
quam  fuperficies  fphf  roidis  Elliptici  agif  . In- 
lcribantur  itaque  tot  fegmenta  conica  in  fnhcrj 
LHKI  j donec  differentia  , quf  inter  fuperficiem 
fpbfr*  mediat , & inferiptam  figuram  fic  minor 
quantitate  V , Igitur  figura  inferipta  fphf  f L*kl 
dicet  maiore  proportionem  ad  fuperficiem  fphf- 
rlcam  ACBD.quam  fuperficies  fpheroidis  elliptici, 
AGEF,cum  ad  hoc,  vt  diceret  cande  tota  d fferentia 
Vlpfi  figurf  inferiprf  fuperficiei  dcbuifTct  defi- 
cere. Quare  tanti  maiorem  proportionem  dicec 
fuperficiei  inferiptf  figurf  conice  adce,  8e  tanti 
dicet  maiorem  proportionem,  quam  figura  in-' 
feripta  fphf roidi,  que  fuperficie  fphfroidis  minor 
eft  . Sed  fupraoftenfum  eft  dicere  eandem  . Ergo 
diceret  eaadcm  proportionem, 8c  maiorem  ad  ean- 
dem figurf  conice  infcciptf  fphfrf  aced  fuperfi- 
ciem, quod  eft  ab  Turdum  . 

Quod 


yC4 
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Qnod  fi  dicatur  ad  fyhf  ricam  fuperficiem  Ac*D 
fupetKcieS  lhki  minori  in  proportione » quam 
fpberoidalis  fuperficies  aosf  fit  aflignata  diffe- 
rentia v,  que  fi  deficeret  fphcroidali  fuperficiei, 
tunc  diceret  eandem  proportionem  . infcnban- 
tur  itaque  in  fphp  roide  tot  /egtncnu  conica, donec 
differentia,  quj  Intetmediat  inter  fphf  roidis  fu- 
perficiem,  & fuperficiem  conicorum  fcgmcnto- 
rum  infer iptorum  fit  minor  fuperficie  v . Igitur 
figura  £llipticf  fphfroidi  inferipta  dicet  maiorem 
proportionem  ad  fuperficiem  fpherj  ACto  quam 
fuperficie*  fphfre  I-hki  , cum  vt  diceret  eandem 
debet  et  illi  deficere  tota  differentia  V . Ergo  mul- 
to maiorem  dicet  ad  figurg  conicc  inferipte  eidem 
fpharrf  aced  » quf  minor  eft » & mulco  maiorem, 
quam  figurf  ex  fegmeotis  conicis  conflatf  Iphf  rg 
UiKlintcriptf  fuperficies,  que  minor  eft  . Sed 
fupra  oftenfum  eft  , quod  dicebat  eandem  figura 
fphfroidi  inferipta  adfigur?  conice  fuperficiem 
inicrjptf  fphgra  acid , quam  conicc  figur?  fuper- 
ficics  fph^rf  LHXI  inicriptf  . Ergo  diceret  ean- 
dem, & maiorem,  quod  eft  impoflibile . 

COR  OLLARI  VM, 

EX  hoc  dofirlna  clard  deducitur  Idem  dicen- 
de fegmenti*  fphfroidalibus  V.g.  de  fcg- 
mento  stb,  nempe  quod  eiu*  fuperficies  fit  arqda- 
* lie  fegmenti  fph;rlct  nmk  fuperficiei , cutu*  fub- 
tenia  mN  fit  medh  proportionalis  inter  fubccnUnv 
fcu  applicatam,  st,  8e  chordam  op:  Eadem  enim 
. juorfusdcmonrt  ratio  valet,  vnde  eam  non  rtpli- 
cabunus.  Igitur  cognofces  fc&oris  fphfroidaJis 
fuperficiem  xsetx  , fiquidrm  illa  cooftat  fuperfi- 
cie conica  sxi  , Se  fuperficie  fegmenti  fphp  roida- 
fi*  ste,  nempe  arquaJis  fuperficiei  fegmenti  mvi, 
fphrr* . Hic  vero  etiam  deduces  fpheroidalerp  fu- 
peificiem  ACEF,cflc  quadruplam  circuli  'l'H1  x -talis 
eft  enim  fuperficies  lph(rxHx(L,  cui  zquatur  ref* 
pc&u  fui  circuli  .ceterafque  fitpiltf proportione* 
cx  tuo  ingenio  venaberis  • 


E X P E 


S I O V. 


De fuperficie  cuiufcunirjue  corpori c circularis 
4 d axem  fuum  relit . 

CVm  multa  drruur  corpori, que  nequt  conot- 
dem  parabolicum  aut  ellipticum  imitantur  » 
fed  videmur  omnino  irregularia , videndum  ta- 
men eft  an  illorum  aliquo  modo  area  inueniri  pof- 
iit , loquor  autem  de  illis,  qui  axe  fuper  fuam  ba- 
fcm  direde,  normali  terque  iufiftunt . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXVIII. 

- . * *■  » 

* Omne  corpus , quod  ex  plano  axem  circa 
fuum  ctrumuolutQ  formatur ^habet planum 
per  axem  ad  fuperficiem  connexam  in  ea 
proportione , <jua  bafis  diameter  ad  peri - 
pheriam  bafis .' 

Sit  corpus  ex  parabola  conflans  re&um  ad  axd 
cuius  fuperficiei  plani  per  axem  <iu« 


di  neta  fit  quantitas . Dico,  quod  er  bacinpeoiri 
poterit  etiam  quantitas  eius  fuperficiei  conuexs  . 
Nam  planum  per  axemitaie  hibet  ad  fuperfioenr 
couuexam,  vc  diameter  bc  ad  peripheriam  kd.v 


Nam  fic  fuperficies  bac  plana  non  eft  ad  coq- 
uexam  bacd,  vt  bc  diameter  ad  bdc  peripheriam . 
Erit  ergo  V.  g.  fuperficies  plana  bac  ad  conuftcam 
bacd  in  maiori  proportione  quantitate  zj tali  mo- 
do, qudd  flquanmas  z a fuperficie  plana  |AC  to- 
leretur; tunc  ea  fuperficies  plana  bac  effer  ad  eon. 
uexam  corporis  dati  b^cd,  vt  ic  diameter  ad  peii- 
pheriam  bdc;  Infcribamur  Itaque  tot  redangula 
donec  fuperficies  eorum  miniis  differat  a fuperfi- 
cie plani  per  axem  abc,  quam  quantitas  z ex  pro  p. 
i.Tr.Jo.  &rfithxc  minor  differentia  quantitas  X . 
Ergo  quia  redanguloru  ef,  & eh,  &cart.  inlcrip- 
torum  feries  minus  differt  a fuperficie  plani  per 
axem  bac  , habebunt  maiorem  proportionem  ad 
fuf>crficien\ conuexam  corpofis  dari  bacd,  quam 
diameter  pc  ad  pe^iphenam  bdc:  Verum,  vt  bc 
diameter  ad  perfyKerlj  bdc,  ita  eft  fo  diameter  ad 
peripheriam  fmo»  Se  ita  eft  re&angulum  lo- 
fcrip.tum  r p ad  foprrficitm  frufti  cylimlnci  omfb 
cum  fiut  fuperficies  eiufdem  altitudinis , at  vt  po 
rrda.ngulum  ad  mofb  fuperficiem  eylindricam,ita 
eft  Hl  re&angulum  ad  w L h fuperficiem  cylin- 
dricam ex  prop.i.  lib.tS.  cum  fit  eiuftipnri  altitudi- 
nis red angulum  illi  fuperficiei  cqtialc  <jt  pf.4. 
tr,h/  Quare  ex  prop.17.  tibif.  tota' feries  re&an- 
gulorumad  totam  fcriemfupeificierum , c'  norum 
conueyamerif  , yt  diamerer  aliqors  V.  g.  po,  vel 
BC’ad  peripheriam  aliquam  puta  FMO  , vel  BBC. 
Sed fidangulornm  infcriptoyiira  omnium'fuper- 
fiefes  ponitur  hahere  maiorem  proportionem  ad 
fuperficiem  conuexam  corpDris  dati  bapc  ; quam 
dii  meter  BCad  peripheriam  bdc.  Et  fuper  fi  cks 
eadem  re&anguforum  ihfcriptorum  habet  ean- 
dem proportionem  ad  fuperficiem.  i p forum  cylin- 
drorum conuexam,  quam  bc  diameter  ad  bdc  pe- 
. ripheriam.  Ergo  cum  eadem  planorum  fuperfi- 
cies redangulorum  inferiptorum  ad  conuexam 
corporis  dati  »a»c  habebat  maiorem  proportio- 
nem , quam  ad  cylindrorum  conuexam  fuperfi- 
ciem ex  IX.  lib,J.  erit  maior  cylindrorum  fuper- 
ficies , quam  continentis  corporis  iadc,  quod  eft 
abfurdum . • * 

Quod  fi  ponas  obtinere  fuperficid  per  axem  bac 
plana  ad  fuperficiem  conuexam  corporis  dati  baoc 
minorem  proportionem":  fit  differentia  quftitas  z, 

’ qme  fi  adefict,  addita  fuperficiei  plan*  : tunc  cftet 
vt  diameter  bc  ad  peripheriam  bdc  ; Tunc  dr« 
cum  fer  ibant  ur  refiangula  adeo  multiplicata*,  rt 
'differentia rfit minor, ijuam  z,quarn  obtinenti 
fuperficie  plana  bac  plani  per  axem  dufti , 8c  erit 
adhuc  minor  proportio  redangulorum  circum- 
fcriptoriim  ad  connexam  fuperficiem  badc  corpo- 
ris dati  t auamac  ad  bcd  ; Fiant  ita,  vt  prius  frn- 
fU  cylindrica  circa  redangula . Rcdaogulaqee 

ad 
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ai  illorum  omnium  fuperficiem  erunt  • vt  bc  ad  oa,  ita  eft  CDConiung 
bdc  . Cum  itaque  eadem  re&angulorum  fuperfi-  tu5  ex  prop.  8,  fib.tf. 
cie*  ad  fuperficiem  cylindrorum  habeat  eandem  djnem.  Ergo  quam  pi 
proportionem  bc  ad  bdc,  & ad  fuperficiem  badc  «ft*  ennumerat*  qu 
corporis  dati  minorem»quam  bc  ad  bdc  erit  maior  ad  Jnmccrum,hanc  ha 
ex  u.  lib.6.  fuperficics  corporis  dati  badc  licet  fatus  ca  , 
inferipta  fuperfieie  circumfcripta  redangulorum; 
quod eft  abfurdu  . Cu  ergo  fuperficies  plani  per 

ax£ dicat, Decimiore  proportionem >nec minorem  C O R O L 

proportionem  ad  connexam-.  tupcrficicm  , quam 
diameter  bc' a J peripheriam  bdcj  Dkfcc  -itaque 

eandem  proportionem  : quod  erat  oftendendum  , ^ Olfi^e  Ita,  efle  I 

. V_/  cum  dimidia  cor 

COROLLARI  V M*  midia  hs  ad  diametrim 

ca  ratio  eft,  quia  dic 

T Taque  cum  nota  fit  dicli*  pr.JJ.Traa  jo.  fu-  ex  prcced.  propofitioni 


X perficies  plani  ducti  per  axem  conoidis  para- 
bolici,  qux  eft  parabola,  etiam  fuperficies  cius 
conuexa  patebit  line  bafi  confiderata . Nam  ita  fe 
parabola  per  axem  dufta  in  conoide  parabolico  fe 
habebit  ad  fuperficiem  connexam  ipfius  , vt  dia- 
meter, feu  applicata  axi  ad  peripheriam  circuli, 

qux  cofcmidiametro  deducitur . » 


THEOR.  II.  PROPOS.  XL. 


'foris  ex  portionibus  conicarum  fuperfleie - 
rum  conflantis  in  fphar a inferipti  fuper» 
fictis  dqkjhs  eft  circulo  >*  cuius  ftwidia- 
meter  pojju  quadratum  aquale  'reftangu- 
io  , cuius  vnum  Latus  omnes  fruflorum 
conicorum  diametros  aquet  t o*  alterum 
latus  tpforum . 


ipud  ipfum  ob-  V “ pratcedens,-  fed  intelltgatur  globofa, 
s,  quam  fieri  **  « fit  lMd  apex  coni , cuius  circulus  bafis  ml 

diametro  conftet  ; 
Sic  ihrM  fruftum 
coni  , cuius  bafis 
circulus  diametrum 

kt,  polii  dea  t,  Se  fe- 
dio,  item  circulus 
m L diametro  l m 
gaudeat, & ficeffare 
dcalijs. 

Inueniantur  au- 
tem circuli  «quales 
fuperfidebus  fru- 
ftorum  horum  co- 
nicorumiuxta  dic- 
ta propofji.hu]  u9j 
fitque  proportiona- 
lis a binuenta  inter 
ab  bo  : inter  otrur- 
fuS,  & Qfi  tamquam 
vna,&  be  media  pro 
portionalis  de.  Sic 
in  ec^>  & sh  timqua 
vna.&EH  media  pro 
portionalis  f g rell- 
quj  quoque  tres  in- 
ueniantur  propor- 
tionales» qux  erunt 
iribus  prfdi&isx- 
quales,ficutipfatria 
rcctangula,  ex  qui- 
bus prodeunt  erunt 
j xqualia,vt  am,dn. 


THEOR.  I.  PROP 05.  XXXI£. 


Chori*  parallela  coniuntentes  Utera  aqua- 
lia fi°ur*  circulo  mfcnpi * partum  nu- 
mero laterum  , omnes  funul  tamquam 
vna  ai  diametrum  eam  habent  propor- 
tionem y quam  chorda  tinum  latus  dia-, 
metro  conitingens  ad  ipfum  latui . 


Sit pr,40. Eg. duodecim  V. g.Jaterum  circulo 
inferipta.  Uico,quodchordx  bc,ef»hg,it,mL' 
coniungcntcs  latera ,-&parallelx  eam  habent  pro- 
portionem ad  diametrum  a.d»  acceptat  tamquam 
vna  linea,  quam  habe? chorda  cd  fubtenfa  omni- 
bus arcubus  (emicirculi  vno  dempto  ad  ipfum 
latus  ca  fubtendens  arcum  reliquum;  quod  vt 
oftendatur  ducamur  rccfcx  de  vna  ad  aliam  bc,HV» 
ic,8t  Li,qdfe  erunt  parallelx,  vtpotexqual ia  la- 
tera coniungcntcs,  & ideo  ompi*  triangula  aOB, 
ocb  , peqjC^fr,  &r  cxt.  erunt  xquiangula , vnde 
ex  EI.  I.<5.  prop.41.  Cor.  habebunt  latera  circa  x- 
quales  angulos  proportionalia,  eritqutvt*o  ad 
o'a,  ficco  ad  op,  fit  ita  e<^  ad  <jp  * & /ic  *<iad.Qg  . 
Sic  quoque  cs  ad  sN  , Se  1 1 ad-  Ism»  8e  cxt,  Quar$ 
ficut  vna  ad  vnam  , fic  omnes  ad  omnes  ex  prop» 
17  lib.5.Ideo  linea  hY  omnibus  chordis  bc,ke>gh, 
ti,ml  excenfa,ita  erit  ad  totamldiametrum  AD,vt. 
vna  V.  g.  ob,  vel  oc  ad  vnara  oa  j Sed  vt  eft  oc  ad 


- ■ Se  fp  . Redangula 
autem  ex  quibus 
medix  proportionales  inuentx,fi  in  vnum  radan- 

guimn 
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gnlum  tt  4.  III»'.  1.’  Elenn  componantur . Quia 
primum  ex  01  efficitur  pro  vno  latere  fecundum 
ex  ob eodem, fir  EQ.tertium  ex  fq  eodem, SH.pro 
alio  femper  ba  deferuiente  cum  Ba,  b t,  en,  & cj t. 
ex  Thefi  xquentur  femper,  ideo  dum  finguli  fi- 
nusVepiicantur  linea  h y ex  omnibus  finubus  du- 
plicatis extenta  «quabitur  omnibus  chordis  bc,F'h 
ef>hg,&  cxt.  Et  ideo  omnia  rc&anguia  fubeadf 
siltitudinev1Jteris  ab  erunt  «qualia  re&angulo 
ex  ab  pro  vno  latere , & quinque  lineis  chordifq; 
BC,.&r  if,  & cxt.  tamquam  alio  latere  compa&o, 
vt  eft  xt  ex  4.  lib.tf.  fi  ergo  Jnueniatur  media  pro- 
'portionalis  inter  Z h,  Se  b y,  qux  efl  1 h , hxc  qua- 
dratum conftituet  «quale  zt.&confequenter  om- 
nibus re&angulis fex» quorum  duo  funtam  duo 
d n,&  duo  f n ,&  ideo  «ia  quadratis  «qualibus  qui- 
bus ex  d e ,•  a b , 8r  f g . Quamobrem,fi  ex  inuenta 
proportionali  h i tamquam  radio  coriftituatur 
circulus , hic  circulus  erit  quoque  squalis  omni- 
bus1 fex  circulis  de  duobus  radijs  squalibus  duo- 
bus line?  a b duobus  I ne?  d c,&  duobus  lineae  fg? 
fcd  illi  fex  circuli  cX  pr.ji.h.  funt  «quales  fuperfi- 
cicbus  firu&oru  conicoru,omniu  qn*  figura  loli- 
dam  lo fphsra  infcriptam componunt:  Ergo»  8c 
circulus  ex  femidiametro  h I»cuius  quadrante  c6^ 
linet  quadratum  b q illam  fuperficiemequabit ' 

CORO  L L A.R  1 V M. 

QVia  ex  Cof  .pr.39.eftcDadcA,vt  aliquf  chor- 
Jlx  V.g.  cBi&  EF  cum  dimidia  hs  ad  a$j  qui* 
probatum  efl  in  ipfa  ita  efle  prsdiftas  duas 
cum  dimidia  ad  as  , vt  b o ad  o A » & ideo  rc&an- 
gulo  eXBC»  EV . 8e  dimidia  HS  tamquam  vno  latere 
&cx  AB  pro  alio  latere  quadratum  squale  habebit 
latus  quod  aflumptum  pro  diametro  deferibet  cir- 
culum squale  fuperficiei  corporis  conici  aho  in- 
feripti  portioni  alicuius  fph«rx. 


THEOR.  III.  PROPOS.  XLII. 


Superficies  figura  foliJie  in  fphara  inferip- 
ta  efi  minor  quadruplo  circuli  maximi 
tiufdem. 


Figura  ]^ida  arca  fpharam  dejcrtpu  Ju- 
" perficies  maior  e fi  , quam  quadruplum 
maximi  fphara  circuli . 

Sit  fpbcra  akd circ*  quam  fit  duodecim  late-' 
rum  circumferipta  figura  folida  ea  frudis  co- 
norum , Tt  prsrcedens  Integrata  quamobrem  re- 
aangulum  « chorda  m>,  «utdiamttroconfeaum 
«nabitur  teSangulo  ea  Et  latere,  & linea  atquall 
omnibus  quinque  chordis  fimui,  quarum  vna  eft 
Ef,  cui.  St  aqualis  quadrati  latus  tamquam  radio 

facit  circulumatqualem  fuperficiei  figur*folid* 

fphpra  infctiprpei4l.il. fcd  hoc  reaangulu  eat  DE, 
ni  eft  maius, qua  quadratum,  ea  diametro  fphxrg 
comprehenff  oh  ia  fig.  conica;  quia  habet  la- 
tus »D  maius  ; latus  verb  ed  eft  a-quale  dia- 
metroOH,qubd  ob  paralielifmum  de  ,Pt  fit  du- 
plum radi)  rx  Ergo  reflangulomea  de  fccom- 
pactum  ent  maius  quadrato  ea  diametro  fpharl 
comprarhenfiroH  . Quapropter, 8t  fi  fiat  quadratu 
' aquale  reftangulo  a de,  & D*  lateribus  coropre- 
henfo  erit  quoque  malus,  quam  quadratum  ea  dia- 


Sit  figura  duodecim  laterum , vel  talium , que 
quaternario  numerentur  in  fpharra  ahod  in- 
feripta,datufque  fit  circulas  eius  fuperficiei  $qua- 
Iis  aeferiptus  diametro  1 h ex  prxced.  8e  quia  de- 
snonftratum  eft  primo  pr.  Ita  cfle  hy  compa&a  ex 
omnibus  quioqoe  chordis  C8  fe,  & cxt.  ad  diame- 
trum, vt  eft  cd  chorda  ad  ca  latus ; Si  confthua- 
tur  ex  medijs  nimirum  ad,&  cd  rcfiangulum  hoc 
«rli  «quale  re&angulo  ex  extremis  conftiruto  ac, 
& h y ex.propof.17.  lib.d.  Elem.  vt  duod.  propof. 
huius  Cor.  ideoque  quadratum  hq  ex  h 1 «quale 
pr*difio  rc&angulo  z r erit  etiaa  «quale  rc&an- 
galo  ex  ac,  & cp  conftituto  j fed  hoc  eft  minus, 
quam  quadratum  ex  ad.  -Ergo  quadratum  1 h eft 
minus. quam  quadrttum  diametri . Quare,  & qua- 
druplum ex  h 1 qualeeftquadratumambienscir- 
cufu,ciiius  radias  hf.quod  «quatur  figurx  inferip- 
t«  fotidx  fuperficiei  ex  40.fi. erit  minus, qua  qua- 
druplum quadrati  ex  AD  ; fcd  ficut  fe  habet  qua- 
dratum ad  quadratum,  ita  circulus  ad  circulum, 
ldcoq;  circulus  quoque, cuius  quadrans  in  h q «- 
quans  fuperficic  figurx  fpbxra  inferiptz  minus 
erit  quadruplo  circuli  maximi,  vel  uti  eft  ahgd. 
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metfnoM,  confequenterque  quadruplum  ejus  erit 
miiat quiir  uplo  quadrati  ex  dlcmetrooH  lphfre. 
Circutufque  io  eo  infcriptus  circulo  quadruplo  ' 
maximi  circuli  fphzrz  , fed  ille  circulus  maior 
quadruplo  miximi  fphzrz  circuli  eft  aequalis 
fuperficiei  figur*  folidae  fohzra  circumfcriptz, 

& in  maiori  fphzta  Infcriptz,  quia  eft  aequalis 
quarta  cius  pars  redangulo  re  de  db,  quod  zqua- 
tur  re&mgulo  pro  vno  latere  re  chordis  quinque 
compado  , & pro  aliocx  eb  , cuius  quadrati  latus 


pro  radio  vfurpatum  circulum  facit  illius  figurae 
folidi  circumlcripti  fihrrx  fuperficiei  zquale 
quale  latus  in  przecd.  fig.  eft  h 1 , quid  quadratu, 
quia  zquaie  eft  redangulo  re  quinque  chordis  pro 
vno  latere,  & pro  alio  ex  ev  , quod  aequatur  ds,  8r 
Di  redangulo  malus  quadrato  cx  oh  diametro, (i 
quadruplicetur,  erit  quoque  maius  quadruplo 
quadrati  ex  qh  , Se  ideo  circulus  in  eo  quadrato 
quadruplo  maiori  infcriptus  , erit  quoque  maior 
circulo  quadruplt^naiofi , quam  circulus  cx  OH  • 
Vode,&  fig.conicj  circumfcripte  (uperficies  eft 
maior  quadruplo  maximi  ffhf»$  circuli  ex  oh  . 

THEOR..V.  PROPOS.  XLIII. 


Qutcumcjue  fphxr*  fuperficies  quadrupla 
e fi  circuli , qui  in  ea  maximus  habetur. 

s 

Sit  circulus  B i r fphzrz  maximo  circulo  » n C 
quadruplex.  Dico,quod  is  circulus  eft  fqualif 
fuperficiei  fphzrz . Nam  fi  talis  non  eft,  erit, aut 
maior,  aut  minor,  fed  nec  maior,  acc  minor  effe 
pote  ft:  ergo  zqualis . 


K«m  Ii  eftmjlor.erltali^l» circulus  >liui  *- 
quilit  Iu  ii  rficici  figur*  folld*  circulo  circum- 
fcnpt*  , qui  vel  *quib  t pr*didum  circulu  , vel 
eo  erit  minor:  fi-julJcm  fi  »11  affirmetur  maior  fu- 
pcrficie  loherat,  Sr  fu;»er  fieres  omnis  circumfcrip- 
ufuhcr*  corporis  folidi, fit  quoque  nuiori dabi- 
tur aliQUj  funcrficietfoll  ii  corporis  roter  mfinl- 
tas,  qu*  erit  quidem  maior  fuperficie  fphzrz, led 

sninor  preili&'>  circulo  ive.fi  enim  V.g.  fuperfi- 
cirs  corporis  loiidi  i»,  laterum  eft  nimia,  po:elk 
iffumi  »4-  luterum  , aut  48.  aut  »4.  Sr  Ile  m Infi- 
tum  donec  decrefcat  rtjue  quo  fi.  minor,  vel  squa- 
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lis  circulo  ipa.cum  ergo  qnzlibet  fuperficicscor- 
ports  (olidi  fphzra  circumfcriptl  fit  maior  ex  4«. 
h.  quadruplo  circuli  maximi , foret  etiam  maior 
circulo  prfdtdo  1 PB,quod  effe  ncquit;cum  minor 
eleda  (it . 

Sit  rurfuS  fupecficics  fphzrz  minor , 1 bf  qua- 
druplum circuli  maximi  bgc  ipfius  fphzrz . Da- 
bitur itaque  eodem  modo  circulus  maior,  quam 
iBPB,qui  zquabit  aliquam  fuperficiem  corporis 
folidi  in  fphzra  inferipti , fiquldem  fi  maiorem 
non  det  fig.  ia.  laterum  poteft  aflumi  24.  late» 
rum  aut  48.  aut  92.  & fic  infinitum  donec  fiat 
maior,  quam  circulus  1 if  minor  fuperficie 
fphrrz.  Sed  hic  circulus  eft  minor  quadruplo 
maximi  circuli  fphzrz  ex  41.(1  ergo  eflee  maior. 

Se  minor  circulo  fi», quod  eft  abfurdum.cum  itaqj 
nec  maior,  nec  minor  effe  poflit,  erit  ci  zqualis, ite 
ideo  fuperficies  fphzre  quadrupla  erit  circuli  Coo. 

THEOR.  VI.  PROP.  XLIV. 

Portionis  ffurx  conic  t fnperfcriptx  fphxrec 
fuperficies  efi  maior  circulo,  cuius  radius  . 
fit  chorda  i vertice  portionis  ad  bafm 
cius  duci  a . 

Sit  portio  fph*r*oj4.  cuius  verte*  obafis  34. 

chorda  a vertice  ad  bafim  cduda  oj.drca  qua 
portionem  fit  dclcripta  figura  folida  conica  zqui- 
latera  aebdc,&t  circa  cam  circulus  abcp  . Deinde 
efto  circulus, cuius  femidiameter  fit  latus  quadra- 
ti aquale  redangulo  fub  latere  bd  , & omn  buS 
chordis  latera  figurz  comungcntibus , Se  dimidia 
bafi  contento,  vteft  latus  pg,  cuius  quadratum 
«quat  par.ilh  logrammum  FHjHC.Ciiios  latus  FH  f- 
quat  ed  chordam  latera  figurz  coniuogentetn , & 
c l femibafim.S:  alterum  latus  fh  zquat  bd,3c  ideo 
fuperficies  corporis  conici  inferipti  abbdc  . 


Probandum  eft  ergo,  q,  quadratum  cx  fc  fit  ma- 
ius quadrato  o }.8c  conlcqucnter  circulus,  cui  pro 
radio  defecuit  maior  circulo,  cui  radius  eft  o?- 
Quia  ergo  ex  Cor.  propof.41.h-  confiat,  quod  fh 
fit  ad  LB,Pd  ad  BD,idco  rcdagulum  fub  medijs  LB» 
PDerlc  zqualeei , quod  ab  extremis  comprehen- 
ditur redi  gulo  fh,&  BD.ideft  red  mgulum  cx  fh, 
hk.  Redangulum  verb  hoc  LB,  pd  eft  maius  re- 
dangulo ex  10  02.  vt  demonftrabo,  eui  redan- 
gulo  lo.  02. quadratum  oj.  eft  zqualc , vt  pariter 
infra  oftendam,  cum  ergo  redangulum  pd  , Sr  lb 
zqualc  quadrato  GF,&rideorcdaguloex  Hf,Hs  fit 
ma.us  rcdigulo  10  02.  Se  q iadraco  o?. patet  prt>- 
pofitum,  nimirum  quod  ci- culuS  cx  fo  raJio  fa- 
dus  aequalis  fjperficici  figu.f  ciicu.nfcript»  por- 
tionis fphzrz  re  Coroll.  prop.  40  h.  em  maior, 
quacirculus  ductus  ex  oj.  chorda  a vert.ee  o.  ai 
bifi.n  2 J.dcduda.ae. Jeo  circufcripta  fapei finies . 

Duo  Itaque  rera»nent  oftendeada  primo  qua- 
Cccc  dratum 
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dratum  03.  efle  «quale  red  angulo  io.Sc  os.  late- 
ribus claufo;fecundo  redanguium  bl,  pd  eflfe  ma- 
ius redangulo  prpdidocx  IO.  &02.&rconfeqaen- 
ter  etiam  quadrato  03. 

Primum  fic  oftendo  expr.35. 1. 3.  Quadratum 
% 3.  eft  «quale  redangulo  12.  & ao.cui  fi  addas 
quadratum  ex  20.  fiet  totum  redanguium  10.02. 
«quale  duobus  quadratis  cx  20.  Bc  2 3.  fed  iftis  eft 
«qu.de  quadr.  03.cx.lt. 1.2.  ergo  hoc  quadr.  erit  *- 
qi ale  etiam  recti n gulo  1 o.  <5:  oz . 8c  ecce  pri mum. 

Secundum  vero, quod  hoc  redanguium  lo  02. 
fic  minus  redangulo  lb,  pd»  fic  demonfiro linea 
lb  eft  maior»  quam  02.  cum  triangula  sci.>&  013. 
fint  arquiangula » & minor  fit  23.  quam  lc,&  30. 
quam  bc  ,&  ideo  etiam  o».  minor  erit , quam  lb» 
alterum  vero  latus  pd  eft  «quale  10.  lateri . Quia 
eolm  br  eft  medietas  line«  tv,8c  qi  medietas  dia- 
metri is»  ideo  erit  sit  ad  BD.  vt  BQ.ad  bi,  Bc  ideo 
etiam  erit  ita  qr  ad  pd  : quare  pd  erit  etiam  dupla 
lincz  qjl,  qur  eft  femidiameter  minoris  fphzr«» 
& ideo  pd  eius  diameter»  & «qualis  /o.  quare  re- 
dangulum  PD»  bL  arquale  in  latere  pd  maius  in  la- 
tere lb, redangulo  10  oa.erit  ipfo  10  oa.abfolutd 
maius»  quodclt  fecundum. 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XLV. 


Sic  vero  demonftro  quadratum  ac  efTc  maist 
redangulo  ex  Q^Sc  b a lateribus  extrudo . Niin 
eft  «quale  redangulo  ex  qa,  Bc  a « confcdcjSed 
hoc  redangufum  eft  maius  redangulo  Q4 
quod  habeat  latus  Qa  maius  » quam  q^:  Ergo 
etiam  quadratum  ex  ac  redangulo  illi  maiori  qa, 
ab  «quale  erit  maius  redangulo  04.  as;  quod au- 
tem  quadratum  ac  fit  redangulo  qa,  ae  «quale , 
patet . Nam  eft  «qualeexpr.ii.l.a-jqu.idratis  s \, 
& BC:at  quadratum  ec  eft  «quale  redangulo  qs, 
ea  ex  47 . lib  3.  eui  fi  addas  quadrarum  t \ fiet  vni  - 
cum  redanguium qa,  as  ob  eandem  altitudinem 
1 a «quale  duobus  quadratis  ex  EA,  Bc  ec,  & confc- 
quenter  quadrato  ac;  Cum  ergo  quadratum  ac 
fit  «quale  redangulo  ex  qa  ae,  erit  maius  redan  • 
lo  0.4.  aE,  <fc  redangulo  mm,  Bc  quadrato  cx  se; 
nde  , Bc  circulus  illo  radio  ac  deferiptus  ent 
maior  circulo  deferipto  cx  radio  No , 

THEOR.  VIII.  PROPOS.  XLVI. 

S uperficies  cuiuf cumque  portionis  fphxr  a mi- 
nor  dtmtdta  cfi  aqualis  circulo , cuius 
radius  esi  chorda  4 vertice  pontonis  ad 
bfim  dedutta  . 


Portionis  figura  conic 4 fohdafpharainfcrip - 
ta  fuptrfictes  ejl  minor  circuloycwus  femi- 
dtameter  fit  linea  k vertice  portionis  ad 
bafim  eius  deducia . 

Sit  fuperficies  portionis  fph«r«  bac  linea  i 
vertice  duda  ad  bafim  bc  fit  ac:  corporis  co* 
nici  inferipti  fint  «qualia  Utera  B2.&23.  i a, 
& c«t.  quf  redis  conjungantur  25. 34.  Fiat  redan- 
gu  I um  Utere  conftans  omnibus  chordis » 8c  radio 
bafii  «quale,  nimirum  redis  2.  f.  3. 4.  & ec,  & 
pro  latere  habeat  a 4.  & fit  mn,  quibus  lateribus 
jnueniatur  media  proportionalis,  & fit  no  circu- 
lus,itaque  radio  no  erit  «qualis  toti  fuperficiei  il- 
lius corporis  folidi  fph«ra  inferipti  cx  Cor.  prop. 
40.  huius  . Quia  vero  ex  propof.39.  Cor.  eadem 
proportio  eft  omnium  chordarum  in  portione  exi- 
ftentium  cum  dimidia,vt  eft  pn  ad  b a fegmentum 
diametri  interceptum,  quam  Q4.  adlatus  4 a ideo 
redanguium  ex  medijs  Q4,  Bc  ba  erit  «quale  re- 
dangulo mn  ex  extremis  ex  pr  17. 1 6.  EI. nempe 
a 4»  & omnibus  chordis  cum  dimidia  >qu*  linea 
eft  PN » k®*  autem  redanguium  eft  minus  quadra* 
to  ac>  vt  oftendam.ideoquc  etiam  mn,&  ideo  quo- 
que quadratum  ex  No,  cum  hxc  tria  iouicetn  fint 


«qualia ; Bc  ideo  , fi  ex  ac  fiat  circulus»  tamquam 
fadio  erit  maior,  quam  circulus  fadus  ex  radio 
*o,qui  f qnatur  fuperficiei  fig,  conlcf  inferipte  ex 
Cor.pr.40.  “ - — — r • * - 


Sit  eadem  fig.  qu«  fuperioris  propof.  bacq,& 
portio  eius  bac  minor  dimidia  fph«ra  . Sitqj 
chorda  i vertice  fphfr*  deduda  ac,  ex  qua  tam- 
quam radio  fiat  circulus  . Dico  hunc. circulum 
tfle  «qualem  lph«r«  portionis  bac  fuperficiei . 

Probatur . Nam  li  non  erit  equalis,erit  aut  ma- 
ior,aut  minor;  ficd  nef  vnum,nee  aliud  cf!e  poteft. 
Ergo  erit  aqualis  circulus  ex  ab  fuperficiei  Iphcre 
Probatur,  quod  miior  iflfc  nequeat  . Nam  fi 
maior  eft,  circumfcribatur  ipfi  portioni  conicum 
corpus,  vt  propnf.44,  huius  factum  eft,  adeo  mul* 
tiplifatts  lateribus,  vt  cius  luperficies  fir  quidem 
maior  Ipliera,  vt  fempet  eft  , fcd  tamen  minor  cir- 
culo ex  ac, qui  mafor  ca  fuperficie  fphf  rica  prodi- 
catur; tuncq;  circulus  ac  deferiptus  contra  often- 
fa  propofi44.hu ius  erit  maior  fuperficie  conici 
corporis  circumfcripti,  quod  eft  abfurdum  . 

Probatur  quoque,  quod  non  polfit  ,efl*e  minor; 
tunc  enim  poterit  deferibi  in  fphf  ra  corpus  coni- 
cum adeo  lateribus  multiplicatis , vt  fit  minor 
quidem  eius  fuperficies  fuperficie  portionis  fphf» 
rp ; fed  maior  circulo  cx  ac  , qui  fuperficie  por- 
tionis fpharrp  minor  dicitur,  & ita  fequetur  con- 
tra oftenfa  in  pr*c.  propof.  quod  fuper  ficies  cir- 
culi ac  poflit  efie  minor,  quam  corporis  inferipti 
conici  fuperficies,  quodabfurdum  item  eft  . 

Cum  ergo  circulus  ex  ac  radio,  nec  maior,  nec 
minor  efle  polfit  fuperficie  fegmenti  fpbgrici 
f AC#  Ipfi  erit  «qualis,  vt  aflerit  propofitio . 

THEOR.  IX.  PROPOS.  XLVII, 

Superficies  cuitsfcumquc  portionis  fphdU 
maior  dimidia  e(l  aqualis  cncuLyCWkS 
radius  eft  chorda  a vertice  portionis  ai 
bafim  deducia , 

Sit  fph^ra  abcd,  eius  portio  maior  dimidia  fit 
bcd  . Ducatur  diameter  ac  perpendicularis 
fed loni  BD;deinde  du«  chorti^  ad,dc  . Hatquccx 
^i*®*1*0  ***>  Mroqua  femidiametro  circulus ; vx  r 

hic 
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hic  enim  erit  quater  maior  circulo  maximo  fphz- 
rz  datz,  qui  eu  abcd ; quia  etiam  quadratum  , ia 
quo  concluditur  eft  quadruplo  maius,  vt  patet  ia 
quadrato  cm  , cum  habeat  proportionem  latcjis 


f7* 

hd,  & ao  ad  dq*  & ideo  vt  ah  ad  tertiam  HQ^.vel  x 
ad  I ita  ex  xi.Iib.tf.Cor.  quadr.  ad  adquadr.  Dq^.vt 
autc  quadr.  ad  adquadr.  DQ;  fic  circulus  inferip-1 
tus  ad  circulum  inferiptum;  vt  autem  circulus  in- 
feriptus  in  quadrato  ad  ad  circulum  inferiptum 
in  quadrato  DQj  fic  quaJrupium  circuli  ad  ad 
quadruplum  circuli  dqj  Sed  quadrulum  circuli 
inferipti  quadrato  ad  eft  «qualis  fuperficiei  por- 
tionis fphzricx  bad,  & quadruplum  circuli  Qp 
quadrato  inferipti  eft  aqualis  fuperficiei  portio- 
nis fphcricx  bqd  . Ergo  ex  16.  lib.6.  vt  x ad  i,fic 
fph(ric«  portionis  fuperficies  bac  ad  fphrric* 
portionis  bqd  fupcrficiem . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XLIX. 


duplicatam,  eritque  aquale  duobus  circulis  ex  AD 
radio, & dc  radio  coofe&is  . Nam  eft  quadratum 
CM  (quale  duobus  quadratis  iu  ,CP  : quare  , & 
circulis  ex  centro  t,  8c  centro  x inferipti*  in 
illis  ex  centro  v deferiptus  circulus  , erit  «qua- 
lis . Circulus  autem  iu  eft  (qualis  fuperficiei  por- 
tionis fph(r(  bad,  vtpote  chorda  ad,  tamquam 
femiradio  defer  jptas  cum  1 l fit  dupla  ad  ex  4.1.6, 
ob  duplam  cripfiuscA.  Ergo  circulus  x equa- 
lis.cumT, circulo  alteri  v,&r  ideo  coti  fuperficiei 
fpher? , erit  (qualis  fe  foium  rcfidu(  fuperficiei 
portionis  fphere  bcda  . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XLVUI. 

* Datam  [phitram,  ftc  ftc*n  plana  fuperfi - 
cie  , vt  portionum  fuperficies  fimtlem 
cutcumtjue  portioni  data  retineant  pro- 
portionem . 

It  fph(ra  data  baDq,  8e  femidiameter  aqj  fit- 
que  proportio  data,  quam  rnum  ad  duo  fcili- 
cct  x ad  1 . Inueniacur  duabus  x,  t media  pro- 
portionalis v , dluidatarque  diameter  Aqjcx  Cor* 
x.  prop.lj.  lib.6,  iuxta  proportionem,  quam  habet 
x ad  1,  & ducatur  i pun&o  diuifionis  w normalis 
W d , Sr  per  h agatur  planum  bd  . Dico  fpb(rz 
fuperficiem  eflediuifamin  proportiones  datas . 


Profcatur . Namdud» AD,Qpexprz«d.pr.4#. 
I>  47.  fupetfides  portionis  »*0  eft  zqualisicircu- 
lo  colus  rsdlus  eft  »0  : Item  fuperficies  'P“*rl' 
ez  portionis  »npeft  zquilis  circulo,  cuius  rudius 
eft  QD  . Quia  itaque  trliogoU  funt  pquiangula 
sdh,  H oberit  ah  ad  ad,  vt  «Dad  DQ.i  te  ptttn»- 
, andt  erit  A,  io  proportione  ad  hd  , vt  ad  ad  Dqj 
vt  autem  A»  ad  Hd.  fic  eft  hd  ad  hq  ex  Cor.  prop. 
r tf.llb.6.  quare  erit  ab  ad  Hn.ficx  ad  V,  quia 
etiam  V eft  media  proportionalia  inter  a,  & 

.ut  bd  eft  media  propordonalis  luter  ah  . — _H^*i 

jue  ex  conftrudione  funt  in  eadem  proportione, 
r”xadi,*ideo,vcxad  V linea.,  fic  erit  *»>d 


* A fphjtrce  fuperfkie  portionem  abfeindere 
Aqualem  fuperficiei  circuli  dati  i dum- 
modo femidiameter  circuli  diametro  fphx- 
r* fit  minor. 

.Qltdatnsln  fig.  propof.  przccrf.  fcmidiame- 
[j  ter  circuli  ex  , &r  ex  propof.  i.  Eiem.  4. 
accommodetur  in  data  fphzra  maximo  circulo 
1AD<%  dudo  priua  diametro  Atj^i  pundo  Q^.  Se 
fit  V.  g.  op,  ducatur  deiode  db  planum  normale 
ad  aq  dico  bqd  efle  portionem  fphzr*  , qu* 
habet  fupcrficiem  squalem  circulo  , cuius  femi- 
diameter PRv. 

Probatur.  Quia  PR.  effeda  eft  chorda  qn: 
chorda  vero  op  vfurpata  pro  radio  defcrlbit  cir- 
culum «qualem  circulo  ex  pr  , quod  fic  ei  «qua- 
lis» Item  fuperficiei  portionis  fpb(- 

r*»DQi;  quam  ftcat  bd  bafis , vt  fupra  oftenfum 
eft. 


Cccc  * 
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TRACTATVS  XXXII 


De  fscperficiebus  corporum  in  planum  redigentis . 


Roie&io  fupcrficierum  corporearum  , q'119  in  planum  ex- 
tenduntur, aliquibus  videbitur  forte  non  omninti  Mathe- 
matica  , cum  per  punifta  , per  quae  habili  manu  lines 
fk-xs  ducuntur  fuperficies  eiuidem  rationis , &C  quanti- 
tatis , ac  ilis  , qus  circumambiunt  corpora  delcribantur  : Ve- 
rum fi  ifls  confideret , quod  &C  Elliptica:  , Parabolics  , Hyperboli- 
eseque  fuperficies  , ita  delineantur,  ficuc,  & Quadratrices,  SC  Alymp- 
toties  line*  fic  deferipts  in  prscedentibus  furere:  non  infitiabitur  ri- 
gorofam  efle  hanc  fupcrficierum  corporearum  in  planum  cxrenfio- 
nem  , maxime , quia  fundatur  omnino  in  Orthographia  , qu*  cer- 
te Mathematica  deferiptio  eft.  Verum  tamen  eft.quod  lingulis  proic- 
iSionibus  oficnfioncs  non  adferemus  cum  eas  fupra  tradi,  a j.  fatis 
preduxerimus  . 


EXPENSIO  I. 

Pe  faperpeittus  cylindricis  in  planum 
extendendis , 

PRsraflumo  tamquam  euidens , quo  magis  mul- 
tiplicantur inicripta  plana,  eorum  fupcrfi- 
cicm  magis  accedere  ad  fuperficiem  corporis 
conurxi,in  quo  infcr>buntur:  Siquidem  in  Co- 
no recto  bai  fi  (it  inferiptum  triangulum  baf, 
eius  fuperficies  erit  brcutffima  ex  dcf.7.  trad  J. 
quz  inter  eius  lineas  rerminatrices  intcriaceat, 
ergo  erit  breuior,quam  bh»  fuperficies  coni,& 
idem  dicas  de  alijs  annalibus  inferiptis : Si  vero 
in  fegmeto  iba  coni ; duo  alia  triiguia  inferiba» 
tur  BAHi&  ai h h*e  fimul  erunt  majora,  qui  *af  , 
ftquidem  bh>&  ru  crilguji  n p a Utera  funt  maiora 


fimul,  quam  bf,  triangula  rerb  bah  , & afh  fant 
maiora,  quam  ba?>  quSd  fint  *qua)ia,8fterminenc 
in  maiorem  altitudine,  quam  baf.  Quare  fimul 
dicent  maiorem  proportionem  ad  bhaf  fupcrficic 


coni. quam  triangulum  bfacx  S.l.f,  8e  Idem  dicas 
de  alijs  baq^,  AQT,ft  eart.  «qualibus  . Sed  adhuc 
erum  minora  fupcrficie  coni  cum  fuperficies  trK 
angulares  inferiptar,  vtpotc  plana  fint  breuiifimz 
inter  lineas  ba,  Ataq^V  g.  non  autem  conica* 
globofc  inter  cafdem  linea*  ba.St  alias  con: 
clufar  . Quare  frmier  magis  fitacccflusadzqua- 
•}itatem,qu6  magis  roultilaterum  inferiptum  fa- 
cies multiplicat,  cum  femper  maiorem  proportio* 
nem  globofx  fuperficiei,  cui  inferi  bitar  dicat , 

THEOR.  I.  PROP.  I. 

Si  fint  trapezia  tot  plana , qtu  altituiim 
nem  trapetorum  tylindro  infcnptorum 
eftjuent , O'  Utera  etufdem  longitudi* 
ntt  obimeant^uam  inferipta  cyhndi  o:h*c 
omnia  fimul  aequabunt  fuperficiem  mul* 
ulateri  (orpor/s  cylindro  mferipti . 

PRobatur . Nam  cx  propof.lj.  tra&sp,  trape- 
sia  arqualis  altitudinis  , & bafium  «qualium 
fuot  inulcem  zqualia  . Cum  itaque  trapexia  da 
OE,*c«t.  inferipta  Cylindro  fint  «qualis  altitu- 
dinis,8rbafiscx  tbefi,  ac  mgjLT,*  c*t.  trape- 
ta plano extenfa  . Confequentcr  fingula  lingu- 
lis erunt  «qualia . Proptcrcaque  exi^.l  b.5.  om* 
nia  fimul  trapezia  Cylindro  infcripra,ideft  fitpcr* 
ficies  muitiiateri  m akiiH  «quabitur  fuperfi- 
ciel  extcnfz  iiNqp . 


I 


oogle 


PROBL. 


• y •*" 


D£  SVPSWICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  RED1G.  m 

mde  toiui  p partes  tali  modo  pr<riidetur,8r  jam 


PRORL.  X.  PROPOS.  II. 


Cylindri  conatu  ab  alio  cylindro  fefti  re - 
[langull  fnperfieiem  , parlef/ue  eius 
pioijccre  , (r  deinde  illam  in  planam 
extendere . 


apparatos  erit  completus  neccflarius  ad  fuperfi. 
cirmquafitam  inuemendam.  i 

Quare  feorfim  ducatur  reda  rt,&  in  ipfa  cir- 
culi interni, ( fi  fuperficics  interna  deflideretur ) 
partibus  FI,  i lo.fir  lO  D partes  pquales  aflumatur, 
vel  certe  ipfa  linea  st  per  quadracricem»  vel  per 
computumtvt  fupra  docuimus,  vel  pra&icj  mini- 
mas partes  arca»  Fl,  s io  & IO  D trasfereado  & 
deinde  in  tot  numeto  partes»  quot  arcus  o.io.i  r, 
diuifuS  cft.diuidatur,  ducant urqtie  perpendicula- 
re*  »3  iy . 14  i5.  r 17.  T 18.  deinde  affumatur 
interuaiium  19.  m,  & transferatur  a linea  tr,  8c 
fit  r aj.  fie  aa  tfjfit  13.  24.  fic  17.  »8.  meafuret 
14.  »5.  undem  d 19.  diflantiam  doner  K atf. 
pcrrjue  haec  puncti  fica,  ducatur  1 6.  »5. 14.  t). 

idem  haede  alijs  pun&is  in  arcu  oq,  repertis  . 
Nam  alfumpcii  interuilhi  19.  v transferatur  in  r 
18.  fic  »».  9.  Io  13.  ia.  ficquc alia  iutcrualla  ay. 
30.  in  E4*  16  Se  D }[ . in  r 17  pertjuc  puneda  re- 
pcrtafiexiducaeur  17.  iS.  ,y.,8.qux  terminabit 
dtiperheiem  internam  16.13.17.  td.  quadrantia 
cylindri  d 10  1 r.  Se  idem  fi  it  deftnerficiecatcrn* 


Sit  datas  Cylindros  concinas, cuinsbaiis,  feil 
annuli dimidii Iit  Cami  h ledas  i duabus 
fupctficicbus  cyliodricls.qux  protectae  ex  s>.prop. 
trad.  a*,  lint  tnn.Se  01'^  ulter  quas  interceptu» 
lnfcdioncalinSdura  11;  videre  licet  , cylin- 
dros intelligatur  . Ltprimo  partes  cylindri  inter- 
apti (int  ptoteiend*.  «que  adeo  tota  eias  foper- 
ficies  Ducatur  cuculus  medius, Sr  vtcumq;  diuifo 
aliquo  eorum  V.  g ia  part.«.  ducantur  radi),  (eu 
radiorum  portiones  fla.i  a ), St  i pundu.in  qui- 
quibus  circulos  fecint,  demirtanrur  perpendicu- 
lares ad  *c  , quas  dillindion  s gratia  ab  «atria» 
feco  femicireulo  profedas  trahemus  continuiSi 
.134,  Sci  medio  punctatas,  »t  1 ;.  ab  interoo 
intetrupus  1 6.  St  ficab  alqspundis  quoqs  to_l«. 
ia.  St  B,c,n.Se  vlterios  producemus  vfque  ad  7.8.9. 
nempe  vfque  dum  fecerit  duos  circnloa  w»,  St 
0pq.  quibus  cylindri  fecantis  Inlidunt fuperfi- 
clesTintcr  quas, fuperficics  cylindri  fedi  interclu- 
ditur . Et  saNctcrit  cylindri  fuperficics proieda» 

tum  quoad  torum,  tum  quoad  lingulas  partes. 

Probatur  . Nam  «mN.  St  opofunt  cylindri  ad 
planum  redi  fuprrlicics  proiedar, quoniam  ex  pr. 
8.  trad. *6.  fuperficiea  omnia  perpendicularis  pla- 
no in  lineam  iranlir.  cum  fit  eadem,  ac  fuperficiea 
proiedtix  1 Sr  ideo  in  plano  fit  leftio  fuperficiei 
proiedricis  . Talia  ell  autem  fuperficiea  cylindri 
fecantis.  cum  ponaturorthogonalia  plano . Vnde 
in  lineam  iranfibit . Sedio  verb  eius  cum  plano 
circulus  cft  aut  elliplis  ; ergo  proledio  eius  tali, 
erit  Ruiftis  Ii  in  cylindrica  foperlicle  frda  par- 
tes lineis  parallelis  axi  diftlnde  inteiligantur.cum 
axia  plano  orthographo  patallelua  fit  omnes 
erunt  parallelx  ex  prnpof.  6.  Sr  «quabra  ex  I. 
prop.trad.xd.  dldanti*  veri  earum  ad  inuiccm 
menfurentur  arcu  normali . Sr  fint  1 t. 

& cxt.  i deoque  diftanti*  eonim  proledirexprop. 
* trad.  a6.  erunt  partes  diametri  as  19.  Sr  alie, 
vnde  pM  6 9.  Sr  alie  erunt  partes  proiedx  quoad 
latitudine,  Sr  dittancia  ab  muicc  . Sed  etta  quoad 
longitudinem  . Nam  cum  lint  parallelx  p!>n..or- 
tbocrapboxquales erunt  Ilis , quas  x*.  ,*o  0. 
fecantes  cyliiJdncsfuperficirs  ietrucan.  . fuper- 
(ice  cylindrica  originaria  feda  ot  *•  Siquidem, ve 
diximus  sMN.SrorVnroiedncium  fuperfi, r.eruu, 
fedionrs  funt . VoJe6MP9««e  fuperficiea  cy- 

hfdri  dfh  proieda.Srfic  dc  alijl  psmbu.  d.caa. 


allumendodirtancus  a I nca  bc  ad  arcum  kM,&ad 
arcum  op.fcd  ia  lineis  continuis  a puo&is  extrm- 
fectSAj  ix  profkifcennbus. 

PROBL.  II.  PROPOS.  III. 

Superfit  i es  coniunttittds  eiufdtm  Cylindri 
perquirere  • 

SI  annalut  folidus  eflet  diuerfis  fegmemi* 
compofitus  , vt-folent  portarum  arcuS  lapi- 
dei» quaeritur»  qurnam  eflet  fuperfi  cies  ea  » qua 
coniungeremr  lapis  ad  lapidem  . 

Sit  igitur  exquirenda  fuperficics  • fecundum 
quam  fegmentum  3»  fa»  fegmento  J I I»  Id. 
coniuogitur.  quia  l?-  if.  pertinet  originati- 
ui  ad  pundum  t.  Ideo  illi  line*  deberet  ap- 
plicari . Nam  illa  dat  longitudinem  il!»us  inter* 
uam  14.  1$.  Ab  hac  ergo  linea  17. 15-  menluretur 
Interuaiium  1.  a.  8efit  17.37  & ioteruJlum  * 3. 
& fic  37  3<5.  ducanturque  perpendiculares 37  35. 
icj6  34.  ad  lineam  rT.  Menfurerur  exinde  di~ 
ftaniia  *!•  J.  i puo&o  37.  vfque  ad  33.  «r  »0  4. 
a pun&o  35  in  3 a 8e  ducatur  flexa  portio  Ellipfls 
ji.  |j. «4.  Rurfuiqae  accipiatur  intcruiilum  *U 
8.  & ao.  7. & transferatur  U37  3$  M*®* 

per  punda  34. 3*.  13.  flexa  ducatur, quaerit  por- 
tio Ellipfls»  8r  erit  fuperfleies  32.  24  34*  *5- 
queritur,  nempe  ea,  (ecun  tu.rn  quam  Tegmentum 
a 3 t » coniuogitur  cum  fegmento  3 l 1*10. 

Probatur  veri  primo  propofltio  antecedens  . 
Nam  altitudo  t*  ex  dfedione  cft  equilis  arcui 
normali  D 10.  1 P;  latitudo  vero  r 18.  & c$cer$ 
menfurafe  linea  t 18.  &»  cpreris  vfque  adx  17.  dt 
«qualis  latitudinii  19  P vfqj  ad  o 31.  erit  fuperfi - 
ciesa?.i8  16.  17  altitudine  quidc  ^qu  dis  qua- 
drati DMatitudine  verb  fuperficiei  19  P d 31 . Va- 
de ex  prop.l.h.equabitur  mulrilatcro  fuperficiei 
Cylindri  infcrlpti  inter  fuperficics.altcram  cuius 
fc&ios  19  alteram  cuius  fcdio  op  intercepti. 

Ita  dicaS  dfrfupetficie  rT  a 6 23.  Na  altitudi- 
ne quide  normali  equatquadratf  D ol  I P I*tixu  li- 
ne ver6  latitu.dinem  di$)M  19.  Quare  fquabitur 
multflateri  fuperficiei  inter  fuperficiei  pl-mam, 

cuius 
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cuius  fcftio  e 19  8f  euroam  cuius  fedio  in  Qua- 
re fi  Hyc  minor  rt  aj.  26.  fubducarur  ab  illa  E. r 
17.  18  remanebit  fuperficies  inter  media  *qual is 
fupci  fi  ‘>ci  intermedix  inter  fupeificies  cylindri- 
cas , conueias  KpO  intercepte  multilatcri 

Cylindro  inferipti : vnde  iam  multilatecum  , fi 
fit  adeo  multiplicatis  lateribus  inferiptum,  vt  Cu- 
pi rficieS  cius  lenfibilitcr  non  differat  a fuperficie 
cylindri  etiam  fupei  ficirs  26.  a*.  17.  18.  a cylin-r 
drica  fuperficie,  que  fl  dirur  in  arcum  w j con- 
tinetur vci  6 iutcr  circulos,  vel  inter  fuperficies» 
perpendiculares  arcubus  ovqj  *mN  , «qua- 
lis erit  * 

Secando  Idem  probatur  dc  fuperficie  coniundi- 
ua  . Nam  altitudo  quidem  IJ.  36.  cft  eadem,  qu* 

1.  $.  longitudo,  vero  inter  arcus  *N,  & oq,. conti- 
neri debet  eo  in  fitu  $ quo  Ime*  J.  8 & 4. 7.  per 
illa  puoda  tranfeuntes  intercipiuntur  Inter  pr*- 
di&os  arcus»  ules  verp  fuiu  exeffedione  $4:32. 

PROBL.  III.  PROPOS.  IV. 

Cylindri  concaui  fuferpeiem  internam  in- 
uemrt  d fuper peie  angulari  jttti 
rcflanguft  p 

Sit  idem,  qui  fuperids  Cylindrus  concauus,  feu 
cylindri  quadrans  Bavd,  diuifus,  vt  fupra.  Se 
Jine*  fimilicer  dud*  I 40  44*  ^ 1 41  4?*  * c*r. 

qu£  fecent  lineas  angulares  VP*,  & z Y m,  fuper 
quas, fuperficies  erede  intelligantur  perpendicu- 
lariter  ad  axem  cylindri,  & entpo  lio  cylindri 
proieda  p^*ced.  Lt  tam  apparatus  erit  adornatus, 
vt  exeo  (X  efio  fupcficiei  tylindrlc*,  quae  inter- 
cipitur inter  latus  vpx,  zvm,  & fup  rficiem  con- 
caua  quadratis  cylindri  01 10  p rexit, diduci  que-t. 

Stt  hnea  E.T*  . qu*  exprimat  factionem  BC 
Sitque  portio  I r quadrantis  extenfa  fuper  eam, 

& fit  t 1 ? . at  1. 10.  *qaet  ij.  M.arcsr.  perpendi-" 
cularefque  ad  ft» , vt  fuperi&s  dud*  fiuc , vt  £ 
46  49  fic  r 18.  jO.Sf  c*t. 

Deinde  fumatur  diftantia  19.  p,  & fit  tr;  nflata 
InT  18  rutius  M.  40.  fefit /j.  4tf.  Iu  27  JL  ■* 
arques  14  47.  Se  tandem  u 5 a.  Scxquet  a J.  qii- 
bus  pundis  repertis  ducatur  flexa  per  illa  >*  47I 
4 6 18.  IdcmfiitdealijS  interuaJI.i  aJceriu*  angu- 
laris line*  tYm  , nempe  de  interuallo  19.  r,  qui 
erit  t yo.  & as.  44.  & erit  *J.  49-  itaque  fi  per 
punda  54.  48  49.  50.  ducatur  flexa,  erit  vndique 
terminata  fupeificies  yj.  18.  54.  jo.  qu*  erit  ea, 
qu*  cylindri  quadrantem  interius  texet  . 

Probatur  verb  , vt  fupra.  Siquidem  altitudo 
eft  TE,qux  cft  eadem  ex  effedionc,  qu*  line*  cir- 
cularis pt  10.  o , at  latitudo  fuperficiei  E.T  18.  yy. 
eadem, qu*  o 19.  pya.  Rurfulq;  latitudo  et  54. 
50.  eade,qux  d i 9.  y 95.  ablata  itaque  prima  lon- 
gitudine, ab  hac  polirem»  remanebit  y$.  18.54. 
$0.  (qualis  longitudini  Jf2  P 95  y;  que  intercipitur 
Inter  lineas  angulares,  cum  aute  fupetficies  inter- 
na cylindri  quadrantis  lit  latitudine  quidem  «qua- 
lis 52*95.  fupetficiei, cum  inter  fuperficies  v?,zy 
curuis  inlifientes  intercipiatur,  longitudine  vcib 
quadranti  PD,erit  quoque  «qualis  longitudine , & 
Altitudine  fupei  fi.iei  18.  y t.  54-  P* 

At  fi  quis  vellet  fuperficies  coniundiuas  eo- 
dem modo  operabitur ; latitudines  enim  erunt  ey- 
de  13.  17.  }6.  i quibus  duccnd*  paraUd*  5658 ,& 
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57.  59.  &r  deinde  diftantia  11.  42  tranfportand* 
in  37  5 6.  ficut,  8e  »0. 41.  io  36.  57.  8r  deinde  Ja- 
cenda efi  reda  4 6.  y 6.  57.  Sictranflatis  ioterual. 
lis  n . 4 3 in  ?7  y 8.  & »0. 45.  in  36.  y 9.  ducenda 
eft  reda  59  58. 49  8r  fic  habebimus  fuperficiea 
comuadma  sp.57.4tf..  49.  «qualis  fuperficiei  .cu- 
ius altitudo  3 a i,  longitudo  verb  inter  parallelas 
40.  44.  & 41  45.  intercipitur . Dc  qua  eadem  ra- 
tio, qu*  fuperms  militat . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  V. 

Cylindri  circularis  concaui  fuperficierri  in- 
ternam tnmntre  d fuperficie  gemina  cy- 
hndrica  fe:h  plano  perpendiculariter  in~ 
jijhnttSijcd  non  ad  axem  refti , 

Sit  fupeificies  fcdionls,  vt  fupra  cylindri  fedi 
bai  d non  rcdangula  ad  axem  , ita  quod  axis 
a e non  incurrat  in  axem  cylindri  fecantis  . De- 
duces, vt  fupra  normales  2 dato  quadrante  edaf  i 
punctis  1 23  Se  cyrcris  , vt  fupra  dedud* , vitri 
rettam  p q plane  fuperficiei  cylindrum  fe- 
cantis Icuctus  veftigiu,  nempe  fedionis  bacepo, 
quamfeorfim  in  linea  70  71.  extendes  cum  Un- 
gulis cius  partibus  ip  , qu*  fic  73. 71.  & c*t.  ac- 
cepta poft modum  jdiftantia  96.61,  transferes  in 
7».  &74  8i  (icdeiyreris  partibus  originarijs  ab 
t 1,  1 10.&10  Dareus  Foeflicies,&b*c  regula 
in  cytcris  omnibus  extendendis  planis  fuperfi- 
eiebus.tum  interna  circulari,  tumconiundiua 
feritabitur,  vt  ex  ipfo  exemplo  potes  percipere,  & 
ita  fuper ficictn  77.  78.  75.  ~,6.  obtinebis  ; ficut 
& coniundiuas , quarum  rna  cft  fuperficies  79. 
90.  91.  92. 

PROBL.  V.  PROPOS.  VI. 

Cylindri  Elliptici  concaui  internam  fupaf- 
cttm  bine  obhijui  i fuperficie  plana  fePli 
inde  rcflanguli  a cylindrica;  in  planum 
protecte. 

SIe  femicylindrus  Oualis,  feu  Ellipticus  abcd, 
cuius  oporteat  fuperficirm  in  planum  proij- 
cere,8r  quia  cylindrus  Ellipticus  poteft  fecari  i 
plana  fuperficie  tali  modo  , vt  fcdio  fit  circulas, 
hfc  talis  fit , 8e  circuli  interni  fit  datus  quadrans 
bh  , & externi  bL,  femidiameterque  totus  ab  ex- 
terna fupeificie pertingens  Dsyquali  femidiame- 
tro  ol,  vel  gs  . Sic  vero  ab  alia  parte  detruncatus 
i fupeificie  cylindrica,  cuius  fcdio  Gt  ad  axem 
cylindri  perpendicularis,  vt  r ft  videre  feorfuit»  in 
cylindro  cc,  qui  fupetficic  cylindrica  m n de- 
truncatur , ita  quod  axis  p q fit  orthogonalis  axi 
eius  e c ; fuperficies  verb  e liret  rotunda  non  lic, 
tamen  ipfiaxi  e c ad  angulos  redos  eft  . 

Diuidatur  itaque  circulus,  feu  tXtcrtor  pl,  feu 
interior  xu,  &r  trahaotur portiones  radiorum lh  , 
1 2.  & cyt.  8c  ab  illis  pundtS  i,  1.  d'  1 H,  Sr  alijs 
ducantur  parallcly  vfquc  ad  bk  parallelam  radio  d 
vc  funt  lk,i  9.  8e  aliy  continuy  ab  cxtrinfeco  ana* 
bitu,&  pundis  cius  l,&  i ,6c  aliy  parallcly  pudaty 
i pundis  inteiofeci  ambitus , vt  funt  h 4 2 y* 

&cyu 
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DE  SVPERFICIEBVS  COR.POR.VM  IN  PLANVM  RF.DIG. 

fc  c?t.  A red»  deinde  dk  centro  b»  interuallo 
k.  ducatur  arcus,  qui  occurrat  linee  c»  alticudi- 


S7S 


>K  

nisdati  cylindri  elliptici  G ino,  Se  trahatur 
DB,que  erit  fqualis  BK.vcpotc  radias,  8c  ideo  radio 
Lg,&  deinde  ducatur  Dx>&r  i ceteris  pundis  3.4.5. 
8c  alijs  parallelf  prf  did?  dk  ediscatur  vt  fuoc  con- 
tinui <5.  &*c£t&  pun  dat?  4 7*8  y.&c.  firtan. 
dem  ab  illis  pundis  ducantur  paraliel^'  line?  dc, 
vtfunttf  9.7  10.11  8.  fr  extere, qu?  erunt  line? 
in  fuperficie  coni  exiilentes  : fcd  proied?  in  pla- 
no cadb  , & ideo  cylindrus  erit  proiedus , 
cuius  bafis  ad  axem  redangula  erit. a?.  22.  p 
o proieda  in  lineam  nm  ex  prdpof.  8.  Trad. 25. 
& obliqua  bleh  proieda  in  db,&  cylindri  fccantis 
fuperficies  in  lineam  curuam  A 11  c,  quia  om- 
nes iftg,vrpotc  normjles  plano  orthographo  acdr 
in  lineas  tranfeunt  cx  8.  prop.  aut  15.  trad.  2 6. 
prop.i.  Line?  vero, que  in  fuperficie  conica  diftin- 
gunt  partes  lineis  parallelis  interceptis  exprimen- 
tur, vt  eX  dcmonftrjtionc  prop.i.  colligere  potes, 
vel  cx5.  trad. ad. 

Poft modum  ducatur  00  perpendicularis  ad  mn, 
vel  gl,  qu?  erit  femidiameter  maior  fit  conflitu- 
tus,5r  politus, vt  bG,  vel  gl  . 

Interuallo  itaque  perpendiculari  h a.  8c  li  fu- 
per  diametrum  eo  erigantur  perpendiculares  ia 
14.Sc  1?  lj»  8r  cet.  qug  diftent  acH,*vtefidi- 
ftantia  perpendicularis  h x.  vel  l l , 8e  fic  fiat  de 
cpteris  pundis  incernis  ld  17.  8e  etiam  externis 
correfpondentibus,  Se  habebimus  fcmidiametrum 
maiorem  cllipfis  g o fimiliter  truncatum,  Sc  di  ui- 
fum, prout  efi  diuifus  eg  a perpenJicuhr  bus, qua- 
rum vnacft  18  2.  Transferantur  itaque  altitudi- 
tudines  extern?  fuperficici  M.sin  c aa.  Se  m 19. 
in  13  15.  & eptere,  tum  interne  m 20.  in  c 23, 
&'  m 21  in  12  14. &c$tere  pundatis,&  paralle- 
lis iutccceptp  fuper  punctatas  perpendiculares 
correfpondcntcs  ia  14.  Se  cet.  per  punda  vero  27 
14.  & cftera  in  illis  exillentia  deducatur  p- 
quab  li  manu  curua,  nam  hpc  erit  cllipfis  interna, 
qu?cylindli  axi  redangula  cft  : Deinde  per  pun- 
da extrema  in  lineis  continuis  reperta  vt  22.  15, 

8r  cct-  ducatur  rurfus  aequabili  manu  linet  cur- 
ua . Nam  hec  cllipfis  extrmfcca  erit , qu?  axi  cy- 
lindri item  redangula  ell . 

Quod  oftenditur,  aut  ex  propof.  13.trad.2d. 
quia  ibi  aperuimus  proiedionem  cllipfis  ellipfim 
elTe,  vel  ex  propof.72.  trad.  I4.de  conicis . Nam 
perpendiculares  filius,  vt  18  2.  & exteri  deuedi 
in  lineam  ete  rcdadl  fuere  per  parallelas  ad  eius 
diuifiombus  fimiliter  fedum  minorem  femi- 
diaraetrum  mN  externum,  m 20  internum;  Quare 
g 23.  12  14.  interni,  ficut, &r externi  o 22.  & 


1 »lijt  cqusles,  vtfunt  »j  iS.  ,«  ,7 .hj, 
? P'rque  fingula  diuifionum  punSa  pcrpendicu- 

I. rei duemur  >8  q.,  «ra,  R.&cftcre  interme- 

ficut,  8t  s |l.  q.40.  8r  cfterp  incerpofite; 
qua,  linguus  ungulis  correfpondentibus  in  cylm- 
dro  cd*«  faciemus  aquales  raJi  nsodo  . Quia  qr 
eft  ambitus  1,  14  P,  cuius  diameter  m ao,  S;  qua- 
libet Istitudo  eius , «q.24  correfpondct  cu:li- 
bet  ambitus 14  14  P V.g  portioni  1)  14  linea 
qnotjue  q.  sg  erit  ea  , que  fecundum  longitn.li- 
nem  tranfitper  pundum  24.  quf  cft  ;o  7.  linea, 
m cylindro  »csd  . Vndcao  7.  longitudo  tranf- 
feretur  in  lineam  q.  a8  i linea  qu  pun&oque  q 
vfguc  ada8.  Si  fic  de  aliapundata  fiat  ( afiumpta 
enim  tius  longitudine  * 1 8 transferatur  in  24  11 
8f  fic  fucccffiuc  dc  alijs . 1 cinde  longitudo  refi- 
dua  pundata  20  io  transferatur  100^33.8:  21. 

II.  ia  14  44.  & fic  de  ai ■ js,  prrqueextrtma  pun- 
>8  }a  & Cftcris  vf.j  le  a I 19.  ducatur  fquabili 
manu  nexa  28  41  19.  ficut,  tfe  per  puncta  47  44. 
Sralir  .fquead  };  fi  xa  ducetur, Sr  erit  fuperficies 
interna  extenfa  s8  29  44  44.  Cylindri  prpdidi 
cd»  « , cuius  ambitus  interior  14  14  i>  radius 
maiore  minorM  20.  ix.s.b,  patet  *cro  quod 
ecteta  pars  femieilindri  cmfdera  ab  hac , qux  cft 
quarta  pars  non  ditferec  . 

Eodem  modo  fuperficies  externa  extendetur. 

Nam  Nd  transferetur  in  (^30.  at  19  <5.  in  ay  38. 

&fic  de  alijs.  Pariter  /9  9.  in  26  39  & wcin 
<^37.  8c  fic  de  alijs  notatis  . Ergoomnibus  pun- 
dis  normalium. tQm  hinc, tum  inde  linef  qs  con- 
iundis  flexa  30  38  31.  ficut  8r  alijs  ,7  3*9  3$.  ha- 
bebimus fupcrficiem  cxtrinfeca  pro  fui  parte  di- 
midia femicylindri  cda  b , cuius  fcd  io  plana  cogni- 
ta blHe  expreflaper  lineam  db.  Sc  ad  aliam  par- 
tem, cuius  fedio  eft  cylindrica  exprelfa  per  arcam 
AC,  Sf  ambitur  exterior  plani  ad  ax£  redi  22  ij  o. 

Probatur  verd , quod  talis  fit . Nameiufdem 
altitudinem,  nem r»c quartam  partem  ambitus  per 
lineam  Qt  expreffimus,  Se  linep  flexe  longitudi- 
nem terminantes  V.g.30  38  31.  & 37  ?a  3<5.per 
datas  logitudines  duximus, nepe  per  30  Q pqual  s 
longitudini  No,&  <5^  37  aqualis  longitu Jini  19  9. 

& fic  dicas  dc  alijs  : quare  cx  ollenfis  prop. 2.  de- 
dudis  a prop.i.  fuperficies  18  29  23  31  aquabi- 
tur f.iperficiei  cylindric$  internp  prpJid.s  fuper- 
ficiebus  interceprp,  ficut  etiam  fuperficies  30  31 
36  37  erit  aqualis  extern?  pr?dudis  funcrficie- 
busabfcif? . 

PROBL.  VI.  PROP  OS.  VII. 


c?t.  quilibet  fue  portioni  in  mn  correfpondenti 
sequales  line?  erunt  fimiles  finubus  originarijs 
230  ipficuvtu.  14.  ipf»  »8  a.  Quare  illi  fi - 
nus  12.  14.  c 22.erunt  applicatas  ad  partes  eafdem 
diametri  go  , vel  cp  ; & ideo  per  eorum  extrema 
tran (ibit  cllipfis,  cui  c 23.  minor  diameter  ell . 

Itaque  habemus  lam  . In  Cyllodro  acbd  ambi- 
tu axi  orthogonalem  : tum  intrinfecum  2 3. 14.  p 
tu  extrinfecum  22.  1 j.  o : Quare  fi  per  minimas 
particulas  is  lineam  redam  vtrumque  ambitum 
proiciamus ; ita  v'  QR.fi.t  ^qualis  intrinfecc  25 
14  p,fifQS  fit  ^qualis  line?  22  15  o extriofec? 
elliptice  habebimus  longitudinem  ambitus  cy- 
lindri in  planum  cxtcnfim,  faltem  quam  proxime, 
fjciemufque  lingulas  partes  fiagulisjquam  proxi- 
me equales  <^24  flcxf’3  14.  &rc?tcre  ceteris  ; 
ficut,  & 0^25.  flcx?EUiptic?i2.  15.  &ali?vfque 


Superficies  tontunHiuiS  eiufdem  fem: cylin- 
dri plano  dtflendere  • 

OVia  Cylindrum  pr?didum  concauum  fingi- 
mus, diuerfifque  quali  doliorum  aflertbus 
coagmentatum, ideo  liquis  etiam  ipfarum  iundu- 
rarum  fuperficiem  vellet  agnofccre,id  faciliter 
fiet. 

Nam  earum  fuperficierum  craflitudines.feu  la- 
titudines habemus  expreflas  ia  lineis  22  23  . 14 
15.  & al<js,  qu?  vtraraque  ellipfim  intrinfecam,  Sc 
extnnfccam  connedunc,  longicuiJinemque  tum 
intrinfecam , tum  extrinfecam  in  fuperficiebus 
nuper  inuentis  . Sit  ergo  inucnienda  fuperficies 
iun&ur?  14  iy  , h^c  erit  longitudinis  cxtrinfec? 
38  39.  quare  a pundo  zj.  fuper  lineam  sQjtcr- 
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57  <f  TRACTA 

/us.quam  volueris  partem  transferet  interuallum 
14  1?.  quod  erit  ly  40:  dudaque  linea  41  49. 
habebis  quoque  terminum  extrinfecum  , nempe 
longitudinem  24  32.  vel 21  8.  quod  interuallum 
transferes  in  40  41.  ducefque?8  41.  8c  erit  ter- 
minata ab  hac  parte  fuperficics  qoxfita.  Rurfus 
transferes  14  54.  vel  «quali  11  it.  in  40  41.  At 
jjfejiyrficic»  ifta  quatenus  terminat  in  cylindro 
ca  no  facit  fcdione  linea  r<  d.t.ideo  terminus  hu- 
JtfsTttjrttfficici  coniundiu*,qua  prpftare  volumus 
linea  refla  non  erit,  ideoque  aliud  pundum  me- 
dium, per  quod  linea  flexa  ducatur  inueniendum 
• rit : Ideo  diuifii  linei  2 1 in  a ducatur  paralle- 
la, alijt  lineolis  continuata  a b , deinde  h 1 , dein- 
de i X : habebimufque  longitudinem  t x . Deinde 
diftantia  pufti  a az.a  Irnea  L<>  aflumpta  trasfere- 
mus  a g in  u , & duda  perpendiculari  u r dabit 
pundum  r , diflantiamergo  iflam  14  r transfe- 
remus in  »S  y,  dudaque  y t transferemus  dl- 
ftantiam  c x nuper  inuentam  in  y f,habcbimuf- 
que  tria  punda  59  f 41.  per  qu*  duda  linea  cur- 
ua  terminabit  fuperficifm  coniundiuam  38  42 
39  41.  Et  fic  ages  inalijs  (imilibus . 

Ratio  vero , &'  cuidentia  operationis  ex  ratione 
prop.l.  huius  fatis  innotefeit ; patet  vero  ex  prop. 
2».  trad. ay. lineam  cumam  39  f 41.  ellipfis  non 
dic  portionem. 

PROBL.  VII.  PROPOS.  VIII. 

Semicylindr/  concautyO*  rotundi  fuper  fidem 
htne  obltejui  i fuperficie  plano  fefti,  inde 
d Cylindro  item  axi  obliquo , in  planum 
extendere , reprefentare , 

Sit  datus  Cylindrus  a bc  d .qui  fecetur,vc  offen- 
ditur feoifim,  nempe  a fuperficic  pianaa  b, 

& i cylindri  f e fupcrficie  , qu*  amby  obliqud  ad 
axem  c d feccnt,  (eu  *quidiftantcr,  icti  non,  ver- 
ius tamen  eafdcm  partes  , ita,  vt  linea  a b maximf 
decimationis  fuptrficiei  plane  fit  in  eodem  plano 
ac  axis  f e,  fif  detur  eius  ambitus  ad  axem  redus, 
cognitus  nempe  circulus»  cuius  diameter  exterior 
fit  X£>&  interior  fit  xf. 

Diametro  itaque  xf  fiat  circulus  LMH  , &r  dia- 
metro interiori  xf  alius  eodem  centro  G,infuper* 
que  addatur  alius  circulus  intermedius»  vt  placet» 
diuifoque  altero  eorum  in  quotHbct  fegmenta, du- 
cantur radij  m N » 2 l , fir  ali) » & a pundis»  ia 
quibus  circulos*fecant  ducantur  parallel* » tum 
diametro  ui,  tum  diametro  cm,  a pundis  quidem 
intrtnfcci  gyri  propter  diflindtonem  continue» 
vcm  £ & 2 10  a medio  pundat*  , vt  3 II.  4 
5.  & 3 7 ab  interno  lineolis  continuat*,  vtl  12* 
l 9,  & pioducantur » quantum  fateft. 

in  plano  deinde  lhpq,  ducatur  oR,  qux  rapre- 
fentet  maximam  obliquitatem  plan*  fuperficiti » 
cum  axe  gs  , Se  rurfum  P<^,  qu*  item  raprefentet 
obliquitatem  (uperficiei  cylindrica:  fecaatis,cuius 
cylindri  femidiameter  fit  ts. 

JJiflant  * itaque,  vt  14  12  intrinfera,  15  Ii 
media.  16  10.  extrinfeca  affumantur,  8e  fuper  pa- 
rallelas in  ijfdem  lineis  , quibus  oriuntur  line* 
aflumptarum  diflantiarum  transferantur:  nimi- 
rum 14  ta  in  lineolis  diltindam  1 9 17.  a pudo 
9 vfquc  ad  17.  diftantiaij  it.  in  lineam  pun da- 
tam $ 7 18.  a pun  60  7.  vi  que  ad  18.  fi;  fic  itf  10. 
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in  lineam  continuam  extrlnfecam  t 6 10.  ipun- 
do  6 vfque.ad  19.  & Ua  agatur  de  cieris;  qui- 
bus omnibus  tranflnis  per  punda  in  fingulis  pa- 
rallelis fignata.quf  intrinfeco  femicircyio  nafcun 
tur  duces  flexa  20  n.  17  *i.  qup  erit  dimidiata  cl- 
lipfis : Deinde  aliam  per  punda  fignata  in  paral- 
lelis i medio  gyro  profedis  pundatis,  fir  tandem 
omnibus  maiorem  Dl  as  per  punda  figaata  ia 
parallelis  2 gyro  extrinfeco  exortis » que  erit  ex- 
trinfeca Ellipfis  . Coniunges  deinde  tres  ellipfcs 
lineis  curuis  per  punda  tria  vnum  in  lineolis  de- 
dudis  alterum  in  pandatis  tertium  in  continuis 
reperta  17  18  if.  qtif  imitabuntur,  fif  flabunt  lo- 
co fegmeati  radij  231.  Quod  autem  prxdid* 
circumferenti*  fine  ellipfes,  patet  ex  tr.ay.  pr.ax. 
vbifedionc  cylindri  obliquam  ellipfim  efleofte- 
dimus.fir  pr  i?.tr.l6.  para.  Ec  etiam , qubd  lon- 
gitudines t6  to.  fir  15  ii.  fir  c* l tranflat*  (inc 
proportionales  ob  earum  parallelifmum  in  trian- 
gulo lohr  non  completo ; quare  vt  eft  hl  adH 
14.  itaefl  OL  ad  14  12.  deduda  diftantia  hr  ab 
vtraque,  fic  fic  dc  alijs,  vnde  ex  prop.7S.  trad.24. 
Coroll.  deferipta  erit  femiellipfis  , & proicdus 
femicirculus  I.MH;  S:  ali;  interiores. 

Sed  modo  vert  imus  opus  ad  defcrjbendas  orbi- 
tas ; qua$  cum  cylindri  fuperficie  oblique  fedi 
facit  femicylindrus  propofitus  : Scieniumque 

eflquaflibet  fuperficies  parallelas  axi  in  obliquo 
cylindro  ex  TS  rad.non  efficere  fcdiones  circulo* 
licet  cylindrus  fit  circularis,  fed  ellipfcs  ex  prop. 
22.  trad. 25  Et  quia  omnes  eundem  angulum  fi- 
dunt cum  axe  cylindri  fccantis  omnes  erunt  gqua- 
Ics  ex  eiufdcm  prop.  CoroJJ.  ideoque  oportebit 
prius  dato  diametro  cylindri  fccantis  inuenire  fal- 
tem  quartam  ellipfis  , cuius  femidiameter  minor 
eft  ts,  vel  ty,  nempe  femidiameter  circuli » qui 
cylindro  fccanti  bafis  eft  , firaltcr  tv  , prout  tv 
parallela  axi  sm cylindri  fedi  tranfeundo  obliqud 
per  centrum  Taugcfcit . Qua  ellipfi  df  ripta  cx 
repertis  axibus  ts,  8e  tv  . Fiat  modulus  ex  papy- 
ro, Tcu  aliqua  alia  materia, vt  non  tibi  fint  deferi- 
bend*  tot  ellipfes  xquales,  quot  opus  funt . De- 
inde aflumpta  diflantia  14  xj.Sr  alijs  linearum  pa- 
rallelarum dedudarum , menfuretur  ab  Lvcrfus 
Z fuper  linea  lz, fif  fit  L 24.  Sic  c s fit  l ay-  ap- 
plicato dcln  modulo  Tvr,  ita  vt  linea  VT  eogruac 
line*  zl,  &:  pundum  V pundo  24.  deducatur  el— 
lipfis  2 6 24.  fic  applicato  rurfils  modulo  fuper 
eandem  lineam  eodem  modo,  fed  ita,  quod  pun- 
dumv  congruat  pundo  25.  deducatur  portio  cl- 
lipfisiy  a,  Scita  fiat  de  exteris  , fir  vbl  protrad* 
ellipfes  fecam  parallelas  lineolis  dudas  17  n,  fir 
^6  1,  fif  Cfteras  a femicirculo  intrinfeco  deuedat 
ea  punda  notentur,  8e  per  ea  deducatur  orbita 
2S  27  atf  29.  Sic  fiat  de  lineis  puodatis  defu- 
mendo  diflantias  13  70.  fir  oS,8r  cf teras,  at  tranf- 
ferendo  illas  ob  L verfus  z.fir  deinde  fingulis  pua- 
dis  eodem  modulo  elliptico  applicato  ali$  portio- 
nes cllipfium  trahantur,  8i  per  punda  quibus  pa- 
rallelas * rt  4 3 1.  flexa  ducatur  : Jterumque  idrnt 
fiat  de  diftantijs  in  lineis  continuis  defumptis  31 
1 6.  quod  interuallum  cum  exteris  in  lineis  eiuf- 
dem  generis  defumptis  transferatur  ab  l verius  z. 
Et  applicato  eodem  modo  modulo  tvy  portiones 
elliptice  ducantur,  fic  vbi  fccant  parallelis  conti- 
nuas , vt  ma  per  ca  punda, vr  per  a orbiti  ducitur 
quf  erit  33  a c . Et  tandem  ipfx  orbitar  A punda 
per  qu* deduda  funt  lineis,  vt  27  31  a,&*6 
51  71.  que  etiam  flex*  erunt, coni  unguitur . 

Itaque  portiones  cllipfium  » vt  24  16.  & ali* 
«Lice- 
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PROBL.  IX.  PROPOS.  X. 


«fifcedeates  i 14  a j eadem  que  L >4.  Ia 

plano  parallelo  axi  so  colem  , qtti  t af.  proiede 
occurrunt  lineis  f %6.  & aliis*  fr  punda  , quibus 
illf  I a4.fr  fl  miles  occurrant  fuperficiei  cylin- 
dricf  decernunt . Vnde,fr  longitudines  exhibent 
14  a 9.  non  quidem  in  plano  .*  fed  in  ft»a  naturali 
deustione  , qn?  eft  linep  9 16. 

Iam  vero  omnis  apparatus  concfnatuS  ad  fliper- 
ficiem,  tumextrinfecam,  tum  intrinfccara  exten- 
dendam. 

Ducatur  linea  reda  40  41.  fr  fingulp  partes 
circuli  interni  per  eam  extendantur»  vt  1 n pqua- 
1 ia  linee  41  49.  «fterp  ceteris  partibus  » fr  ab  ifa 
punftiserigaotur  perpendiculares,  vt  41  94*  4* 
35,  frali^.  Deinde  fumatur  diftantiaa  linea  tc 
ad  quodlibet  pundum  in  lineolis  parallelis  reper- 
tum» t»  9 «>  fr  transferatur  a pundo  44.  In  36. 
Se  pundum  9 »6.  in  eadem  lineolis  contexta, fr 
trans  feratur  fuper  ea df  44  97.fr  fie  fiat  de  omni- 
bus ali>s  pundis  in  ijfcfc  parallelis  difeontinuif 
repertis . Et  iam  in  perpedicularibus  44  37, 41 
34-*4i  J*  df  alijs  bine  vfq$  ad  4 6 jB.indevfq} 

45  i9>c6Cequemur  punda, per  que  duda  flexa 
46  36  4f.  fr  39  94  48.  dabit  fuperficiem  conca- 
vam internam  cylindri  propofiei  4 6 4f  48  34. 

Si  vero  iupcrficies  externa  In  planum  proteien- 
d*  fit,id  non  alio  modo  peragemus  ; fed  punda  ia 
liaeis  continuis  , que  proueniunt  i femiekculo 
Utrinfeco  quprenda  V.g.  in  lineaMA,vt»x>6  »9. 
•r  alijs  eiufdcm  generis  . 

Patet  vero  alii  gnatam  fuperficiem  efie  intrfnfe- 
eam  cylindri,  quia  altitudines,  ve  4*  44.  font  fc- 
micircnli  intrinfeci  in  psrtes  odo  f quale»  rfhii- 
fi  » eoius  v na  pars  in,  a perpendicularibus  44 
37.  &a  ijs,in  quas  diltinda  eft  fuperfiekspr^- 
<i>da  : Longitudines  vero  patet  elTe  V.  g.  Hnep 
»4  I a »3.  fed  cum  additamento  * qobd  el- 
liptica curvitas  cylindri  fecantis  fuperaddie.  Hp 
comitates  cliiptic^  ab  ellipfi  dextade  V . g.  cisrui- 
tasi4  s6.  i pundo  Ldiftans,vt  14  i ay.proucda 
▼fql  ad  altitudine  2 6. fuperaddit  aliquid, fr  fit  lon- 
gior linea  p t6.  quam  24  t,  , fr  confequenter  * 
ium  14  a 3.  I deoque  defumpta  longitudo  ty  8. 
abit  longitudinem  fuperficialem  , eo  in  pando 
41  34.  a qui  detrada  longitudo  41  m equalls 
longitudini  8 n reline, uit  longitudinem  cylindrt- 
<p  fuperficiei  eo  in  pundo  m 34.  fqualem  longi- 
tudini n 8.  & Uc  &t  alijs  pundis . 

PROBL.  VIII,  PROPOS.  IX. 

Superfuiet  coniurMuci  eiufdcm  femicyhn- 
dri  plano  extendere . 

Sit  InA.ni,  1.  5.  pl.no  «tendenda;  qnla  jA 
17-  fopetficiei  tatrinfcef  «tenla  ad  t.m  ex 
ordine  perHnet.hanc  fuperficiem  coniundiuam  ei 
add.ai.si  Sumpto  itaque  interuallo  l j.  8fJ  a. 
transferatur, 8t  eodf  interuallo  parallel,  eidf  3 S 37 
ducantur  47  48.  «149  jo.  Deinde  fumatur  in- 
ternatium 7 18.  in  punfiata  , Si  19  6 in 
continuata,  traniferaturque I,  d.  in  q 49.  Se  7 
18. In»  47.  ducaturque  tinca  , qup flexa  per  ttia 
puo&a  tranfeae  36  47  49.  Deinde  aifumptitdi- 
(laotl)S  7 31  Transferatur  in  » 48.  td  51.  in  q 
jo.le  per  tria  punda  ducatur  fleaa  37  48  50. 
eritqueiunttura3«  49  37  jo.qaeperi3  a.tran- 
fit.  Eodem  autem  paRo,ropoiitiooIUndttue,ac 
fffcedcns . 


Superficiem  femicyliniri  ixuenire,  dato  eiui 
ambitu  ad  axem  reflo,  qui  fecetur  j [u- 
perficie  plana , nec  axi  , nec  plano  per 
axem,  &•  per  diametrum  duflo  reflan- 
fula ; ab  alia  autem  parte  conica  fuper- 
ficit  fecetur , cuius  coni  axis  ipfius  axi 
reflangulus  fit . 

PIfierth*cpropofito  ab  antecedenti.  Nam 
plana  fuperficies  fecan * erat  plano  per  axem 
cylindri  fecantis  ad  redos  angulosjat  verb  h$e  fu- 
perficies plana  ncqti3qium»vt  eft  videre  feorfum  t 
nam  cylindrus  a ecdb  fecatur  3 cono  gaef,  Se 
planum  fecans  cbd  plano  g b peraxem  u m 
cylindri  tranfeunti  non  cft  perpendiculare  » 
▼t  eftli  x,  quod  prefupponitnr  cognitum  , nem- 
pe effe  circulum  ( poffet  verb,  fr  efle  ellipfis , vt , 
fr  In  pr*ced.  propof.  etiam  poterat effe  ellipfis) 
AxistamS  coni  g feft  ad  angulos  redos  axi  mu  i' 
Sit  ergo  circuli  cylindri  Interni  femidiameter  ai, 
fr  externi  ac, ex  quibus  interuallis  duo  circuli  du- 
cantur ros,  fr  citr  diametro  extrinfeco  ac  intrfn- 
feco  ab,  aliufquemedius. 

Diuififque,  vt  fapra  illis  circulis  kde  * vel  chf 
fadljs  1 s 3 deducantur  perpcdiculares  i 4 lineo- 
lis a f pundis  6 3 continua  dedudar.  Dato 
verb  quod  ad  alteram  p.rtem  m igi«  diftet  i xb 
reda  ad  aiem  fuperficies  quantum  ef!  mT  ad  pnn- 
dum  k ducatur  arqualis  LK,fr  i pundis  6 i 4,8^ 
omnibus  alijSi  perpendicularibus  1 4.  fr  Csrt.  no- 
tatis in  diametro  xs  ducantur  parallele  , fref 
normales  6 7.  f 8.  4 p.frcaterp . Deinde  dn-f 
da  A* ; vtcumque  fiat  angit|u«  t am  : quo  planum 
num  Creans  obliqud  a m declinat  a pl.mo  ca  fecari* 
te  axem  reddi  & fado  centro  In  !t  linear  arcubus 
9 to.  8 ia.  7 II.  deducamur  ad  «k  fr  i pundis 
quibus  fecant  10  11.  & ti.  fr  alijs  erigantur  pa- 
rallele ad  a m,  vt  funt  10  17.  n 14.  11  15. 

Aflumptis  veri  alritudimbus  1.  4.  fr  alijs  tranf* 
ferantur  fuper  ac  abvA,fr  1 4.fit  a i8.fr 4 s.fk  a* 
17.  fr  5 3.  fit  a 16.  fr  fic  agatur  de  omnibus  alijs 
altitudinibus  , feu  finubus  , fr  per  punda  (ignita 
parallele  ducantur  14  16.14  17.  & 13  18.  fr  Cere- 
re , occurrent  enim  ptimb  dudis  pundatx  pun-‘ 
datis,  continue  continuis,  fr  interrupta;  lineolis 
interruptis:  Per  punda  itaque  vbi  fe  continue 
fecant  ducatpr  ellrpfis  a 15  x,frper  punda  vbi 
pandate  fe  ungunt,  ducator  ellipfis  to  14  11. 
fr  per  punda  vbi  interrupte  fe  fecant  vltlma,  mi- 
oorque  ellipfis  ducatur  19  13  ‘rt.  Erunt  autem" 
hp  flexe  dimidi*  ellipfcsex  21.  trad.25.  quiapfc»- 
num  fecans  oblique  ad  axem  cylindrum  facit  fe. 
dionem  eilipfim  . Contunganuirq;  tandem  pun- 
da 13. 14.  17.  fr  fimiiia,fr  iam  ent  parata con- 
firudio,  qua;  ad  fedionem  planam  fpedit . 

Sic  deinde  axis  coni  iv,  cuius  b»fit  circuhls,  fr 
fuperficiei  fecantis  vefligium  no:  A finguiis  pun- 
dis V.g.  90.  afiumantur  rcdangulc  diltantif  ab 
axe  iv,  fr  fado  centro  in  p,  ducatur  arcus  33 
24.  ficqtie  fiat  de  ceteris  pundis  V.  g»  jlfumq** 
pundi  95.  diftaoiu  redangule  ab  axe  iv  co  i No 
eodem  centro  p ducatur  circuli  arcus  1 6 »7.  frcl 
Punda  verd  pertinentia  ad  idem  genus  lin*a- 
Dddd  ium 
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rum  ne dantur  flexis,  vt  duda  eft  tjf  tj  34  ij. 
ne&anrurque  punda  34.  30.  flex*,que  portiones 
ellipfium  erant  ex  6,  tr.tj.  fiquidcm  funt  plana 
fecantia  cylindrum  per  axem  3.  a.  l.  fecundum 
eam  fedionem,  quam  fecan  do  conum  ia  ei«s  fu* 
petficie  reliquum  . Jamque  eft  proiedus  cylin- 
drus in  kmz  19  a , & portio  conf,  qux  ab  iplo  fe- 
caturio»8  30.  z 60  29*  Et  obliqua  fuperficies 
fecans oblique  in  x tf,  A»  vt ex  jj. uad.aj. par.x. 
colligi  poceft . 

Hoc  apparatu  prr  8 ito , Iam  fuperficies  interna 
eodem  modo,  ac  fuperipr  in  planum  djftenditur. 
In  Linea  feorfim  duda  qji  circuli  imrinfeci 
partes  transferantur,  quarum  vna  eft  ih  trtnf- 
lata  in  31  38.ar  per  punda  diuifionumred*  per- 
pendiculares dujcapturjj  35,  39  37,  &catt,  Af- 
fumpta  deinde  diftjruia  a linea  ac  ad  quodlibet 
pundum  pertinens  ad  iuperficiem  intrinfecam  li- 
neam dKcontinuarum  vt  18  13.  transferatur  ia. 
38  77,  deinde  aflumpta  diftamia  18  63.  transfe- 
ratur in  38  39.  Se  fic  agatur  de  alija  ad  ellipfim 
intrinfecam  19  >3  10,  &r  orbium  alteram  89. 
ayaq.pcrtlncntibus.  Habeblmufqne  punda  40  39 
3?  34  & extera  , per  qu*  (flexa  xquabili 

manu  trahenda ; fic  Se  habebimus  punda  41  33 
43.  Se  alia, per  qu*  fimiliter  flexa  duda  toum  fu* 
perficiem  extrinfccam  cylindri  propofici  exhibe- 
bit 40  41  41  43.  Extrinfeca  vero  eodem  pado 
fiet  a (Tumendo  punda  ad  ej|Crinfitcam  orbitam,  & 
ellipfim  fpedantia.  • 

Scd.fi  quU  ipfam  fedionem,  Be  femleHipfim  s 
qua  planum  fecit  cylindrum  datum  in  fua  naturali 
magnitudine  exoptet ; id  confequetur  hoc  modo  . 
Ad  ST  a pundls  6. 4,7.  & ceteris  perpendicu- 
lares ad  ks  ducatur,  nempe  4,  4^,  3 47.  6 45. 
trc«t.  abiftls  verd  pundis  ad  fcdionis  lineam 
IT  perpendiculares  rnrftks  ducantur,  vt  4?  48, 
47.  49.  4 6 30.  «r  quantum  fufficic  ad  aliquate- 
nus maiorem  altitudinem,  quam  AM.-aflumpro 
deinde  interuallo  at  transferatur  in  sx  ad  eam 
partem  , qua  magis  fcdloST  accedit  ad  xs*8e 
ducatur  xt  . Deinde  altitudines  10  t|,  ia  14. 
11  IJ.  transferantur  quxlibet  io  lineam  eiufdem 
generis, & correfpondentis,  8e  fiot  48  33.  49 
ya.  50  51.  Sicque  fiatdeallji,  Se  per  punda  in 
lineis  eiufdem  generis  xquabili  manu  eliipfis  du- 
catur V..g.  per  punda  pertinentia  ad  lineas  con- 
tinuas ducatur  eliipfis  x 33  t , &r  alfar  per  alia, 
vtmelius  vides » 8e  fiabebis  fuperficiem  x 33  t 
34  31  33. ortam  i fedione  obliqua  cylindri,  Se 
clt  eliipfis  t fed  cuius  diameter  *t  eft  ex  conjun- 
gatis non  a generatione , quod  autem  talix  fit , 
patet  quod  «r  partes  proportionales  ks  line*  par- 
tibus, obtineat,  flr  applicatas  item  vt  50  31.  etiam 
proportionales  ob  parallelas  13  *6.  Se  ceteras, 
quibus  detruncatur,  8e  terminatur , vnde  cx  prop. 
7a.  Cor  oli.  tnd.*4.  eliipfis  erit,  quod,&  poteft 
oftendi  ex  prop.»».  trad.sj. 

PROBL.  X.  PROPOS.  XI. 

Superficia  coniuncliuas  eiufdem  Cylindri 
repertre , 

HOc  fit  eodem  modo,  ic  fuperlorl . Nsm  du- 
cuntur parallele  per  punda  36.  37.  ad  in- 
terualluma  linea 39  37.  qu*  eft  i.&  a.  rurfufqu* 
inter  a.  Be  j. 


Sic  verb  terminabuntur  intcruallum  i4 
*f . tranfportabitur  10  51,  & 17  14.^37  tf*. 

& per  puoda  37»  d(,  ducatur  flexa  37  6%  6. t 

Sicque  prxftabitur  ad  aliam  partem;  nara  intero  al- 
ium 1 6 do,  transferetur  in  58  56.  (icw,  & 17 
61.  in  57  39.  8r  per  tria  punda  flexa  duceturjfp 
58  39.  Se  erit  fuperficies  cooiuodiua  58  39  37 
di . idemque  ages  in  ajij*  • 

PROBL,  X.  PROPOS*  XIL 

Semkylindri  fuperficiem  k perpendiculari 
etufdem  r at  tomi , fed  Cylindro  fefti , £7- 
data  fcftionc  plana  decltnanu , Ctr  tnclt- 
nas*i  alio  modo  in  planum  protfeere . 

IN  prxced.pr.  Cylindri  ambitus  clrewtaria  axi 
redus  prarfupponebatur  cognitos  ; hic  autem 
ipia  fedio  plana  pcxfupponitur  cognito , at  verb 
a«nbuus  cylindri , feu  femi cylindri  conquirendus 
elt,&  pofTet  quidem  eodem  modo  exqt»iri,ac  prar- 
cedens  , ficut.  Se  praecedens  probi,  hoc  modo  in 
/ » ^d  dodrin?  «bundatiortt  gratia. 
««  data  fedio  conica  plana  circularis  adcgev» 
«»aclioatioadplanu  per  axem  dudum  exprima- 
per  hneara  ah  inclioataad  A^declinatio  verb 
per  lx  ad  ac  non  arquidiftaotcm  . 

Per  punda  I-  a.  9,  quibus  radlj  de  more  doeen- 
dtlecant  tres  circulos,  ( n in  al.j,  fadum  ) du- 
cantur parallelae  ad  diametru  ac,vt  fpnt  D4.  7 6, 
i s 8.  Se  exter?  vfq;  ad  a 4 & fado  centro  in 
A»  iterum  deducantur  arcubus  ad  ah,  vt  linea  ah 
TCprefentatjs  fedionem  fic  arqnaHs  fecnndnm  om- 
nes diuifiones  ]in«?  a ab  omniKn«  t>on^‘s,in 
|)mbus  iec.tu.  jI.  prrdiai.  [x-WfnHica- 

Ijres.v,  fgiKcominum  11.^14  11.  ij 

18.  Si  lintoli.jwitua»  irf 
Deducantur  ruri u a ab  ijfJem  ponftia  ?.  t.  ii 
fimilibus  perpendiculares  ad  *c,  q trz,  te 
producantur  vicefiu»  1 t,  an.  1 u.  R'  , 11. 
AlTumpca  vero  iiflaotu  » ij.  ioterropw  perucn- 
dicularis  1«  IJ.  a puncto  A.tranafrTator  S oonat» 
<»•  *%»e  ad  ao.Sr  »4.  vfque  ad  »4  (ic  diftanti. 
A 18.  Ia  IJ  »t.5r  ad.liatn  partem  quoqne.S  di. 
flantia*  iJ.inM  ,sf  & (ic  de  erreri.  diflantfjs 

hinc  inde  illaa  transferendo,  vt  in  prima  faBum 

eft  : Per  punfla  vero  pertinentia  ad  emfdero  gene, 
ria  lineat, vt  per  t 20.  i(  e , Sr  alia.fltjta  .cunte- 
tur,8e  erit  proieda  ex  trad.24.  pr.7x.vel  ex  1 6, 
p rop,  1 d.trad.xtf.  par . 1 . femielllpfis,  fieur,  Sr  per 
extera  punda  aliz  ellipfcs  ducentur,  deinde  qux- 
Iibee  tria  punda,  vt  ao.  ai.  aa.  nedantnr  redis  . 

Ab  iftis  verb  pundis  omnibus  perpendiculares 
ad  fedionem  obliquam  declinantem  Lk  agantur, 
Sr  producatur  quantum  fufticit , deinde  affumpt» 
difiantia  ia  14.  originata  i pundo  3 transferatur 
fuper  lineam  habentem  eandem  originem  i line» 
MN*8ffita<3  »7.  Be  fic  ad  aliam  partem  34  yt. 
fic  altitudo  l3  15,  proueniens  a a.  transferatur 
fuper  lineam  a 1 »8. habentem  eandem  originem, 
& fit  18  xpvldem  fiat  de  altitudine  17  i4.  St  taifi 
ftratur  in  3 1 30.  lineam  originatam  ab  a.  Sr  idem 
fiat  ad  aliam  partem  qualis  eft3a  33.  & fie  de  om- 
nibus aiijs  fiat  eandem  diftantiam)hine  indetranf- 
ferendo , perque  punda  pertinentia  ad  idem  ge- 
nus linearum  flex*  ducantur,  quar,  Se  erunt  ellip- 
fes»  vt  coaftac  ex  Coroil.  1.  propo(.7a.  trad.a4. 

quia 


Digitized  by  Google 


DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDIG.  «7. 


quia  cum  tx  feda  proportionafiter  efl,  vt  ac  ob 
parallelas»  fient,  Be  altitudines  11  h , Srexrcrx 
fuar  altitudinibus  bd,  & esceris  proportionales  : 
quare  erunc  deferiptp  tres  ellipfes, qux  expriment 
tllipfes  axi  redangulas  exiftentes,  quod  requi- 
ritur » vc  fuperficies  expetita  in  planum  diftendi 
poffit. 

Dufta  itaque  feorfim  linea  op  » fit  fuperficies 
interior  extendenda  . Semtcilipfis  37  30  f6  33 
38. cum  fuis  omnibus  partibus  in  lineam  ipfam  op 
extendatur, quo  fado  per  punda  ad  iliam  perpen- 
diculares ducantur,  vt  39  40.  41  4x4;-  Suma- 
tur deinde  interuallum  m ao.  Be  transferatur  in 
41  41.  deinde  interuallum  m p , & transferatur 
jn  41  43.  & fic  fiat  de  exteris  omnibus  interual* 
lis  linearum  interruptarum,  que  pertinent  ad  in- 
trinfecum  circulum  v Ic,  Be  ab  illius  pundis  ori- 
ginem trahunt  intcrclufis  inter  ellipfes  v.  ao. 

»7.  g.  Be  KL,  fic  ut,  84  inter  qpr  cylindrum  proie- 
eandem  Lk,&  inuemes  perpendicularium 
43  41  41.  & exterarum  longitudines.  Quam- 
obrem  per  punda  extrema  44  42  40  45.  duda 
flexa,  & alia  limiti  linea  per  punda  4 6.  43.  47- 
& extera,  ift?  dux  terminabunt  fuperficicm  cy- 
lindri internam  44  47  4<$  47.  qua  exquiritur . 

De  fuperficiebus  verb  coniundiuis  non  mul- 
ta dicenda  cum  latitudo  30  27.  rteft  41  48.  al- 
titudo vero  qi2.  det  altitudinem  49  48.  Se  q 
60*  det  altitudinem  48  50.  Vndedu&a  per  pun- 
da 4>  49.refta,&  flexa  43  71  30.  dabit  fupcrfi* 
ciem  comundiuam  42  49  43  jo. 

PROBL.  XI.  PROP.  XIII. 

Stmicyhndri  fuper fia  em  m /Janum  proij- 
cere  , cuius  fcBio  plana  declinans,  ey 
inclinata  nota  fit , fectturijue  Cylindro 
ad  altam  partem  rcBangulo  ad  axem . 

Sit  femicylindri  nota  ftfiio  pians  effecta, qu*  fit 
circulus,  feuannulus  planus  acbg&i1.*  Sicque 
linea  declinationis  b.h  , a«  ioclinationis  lx  , vel 
angulus  dlx  • A portionibus  radiorum  MJ  & 
exteris  ducantur  perpendiculares}  ab  extnnfeco 
quidem  circulo  continu; ,a  medio  pundatx  ab  in- 
timo interrupta», vfque  ad  Ai,vt  1 4.  % 5.  3 4 Be 
a pundis,  in  qux  incidunt,  ducantur  perpendicu- 
lares line*  ah,  vt  funt  4 7.  7 8.  6 9.  & produ- 
cetur vfque  dum  fuffiert.  Duda  deinde  parallela 
XM,ipfi  ah  affumantur  altitudo  4 i.&  feratur  in 
7 io.  ficut,&5  a.  8e  collocetur  in  8 i».8r6  3-Sf 
tranfportetor  in  9 1*  & fic  fiat  de  exteris  ali  js 
intemallis,  transferendo  ea  fuper  Hias  lineas, qu? 
originem  ducunt  ab  ijs  pundis,  qu*  inurualla 
transferenda  terminant,  vt  rd  int  13.  Perbxc 
autem  punda  , quxad  idem  gem»»  linearum  per- 
tinent V.  g.  interruptarum  ducatur  orbita  14  13 
IO  7.  ar  fic  per  alia  punda  reperta  „tom  in  pan- 
datis; tum  in  continuis,  vt  extrinfcca  te  1 a.  M } 
qux  erunt  femiellipfcs,  quod  ah  proportion aliter 
diuifafit,  vt  conflat  ex  Cofoll.  4.  propof.  7*. 
conicorum  trad.»4* 

Duda  vero  no  perpendiculari  ad  lineam  incli- 
nationis lx  ad  illam  perpendiculares  ducantur  ab 
ellipfibus,  lam  dtfcriptis,&  a fingutis  ca  um  puo- 
dis  ab  i>s.  qax  in  continuis  funt  continup,  Be  ab 
ijs,  qux  10  pundatis  pundatx,  & tandem  ab  illis, 


qux  in  interruptis  funt  interruptx, quales  sfte  10  * 
19.  II  18.  11  producatur  quantdm  (ac  ell.‘ 
Deinde  ab  ijfdem  pundii  , qup  funt  in  diame- 
tro ab  perpendiculares  ad  bh  producantur  6 30. 

7 11.  8c  4 ii,  Be  ccrere  omnes , feruata  earum 
differentia  ob  confufionem  vitandam,  quf  franfi- 
bunt  per  arcum  PRQ^cylindri  perpendicularitcr 
«redi  ex  thcfi  fupec  lnx.  A pudis  igitur, per  que 
tranfibunt,  duces  perpendiculares  ad  lx,  vt  fune 
a5  27.  vel  28  33.  »9  3».  30  31.  Be  vbi  occur- 
runt lineis  parallelis  ad  Lx, notentur  punda, prout 
quxlibet  lineam  eiufdetn  generis  inuenic,  ica  31 . 
pundum  pertinet  ad  interruptas  31  30.  &r  pan- 
dum 3 ».  ad  pundatas  32  a 9.  ficut,&r  33  pertinet 
ad  continuas  33  28.  Per  punda  itaque,  qux  ii» 
lineis  eiufdem  fpeciei  inueniuntur  fkxp  ducamur 
orbitx,  qux  ellipfes  non  erunt , cum  non  (ic  fe- 
cans  fuper  ficie*, cui  m vcdigiumPRQ, plana  . 

Tandem  dednccn.lv  funt  ellipfes, qnr  cylindri 
axi  perpendiculares  funr,  ad  quod  in  omis  dedu- 
cedum  duda  reda  sralKimuur  interudfu  34  3*. 
& fit  vT,ducaturq;  sv,nam  fi  ab  ponitur  orizorv- 
talis,  vel  eius  vicaria  km  linea  r.ti  , cuius  loco 
flat  sv,  fc  eieuabic  magis  a plano  verfiis  b,  quam 
verfuS  H,  quantum  efl  fpattum  vr : a pundo  au- 
tem 34.  verius  q afluraantur  omnium  linearum 
parallelarum  interuaila,  80  transferantur  in  lineas 
cprrefpondentcs  ab  jj,fdem  pundis  prioxitiuj  ar- 
cus originatas  , tum  excrinfcci,  tum  raedij , tum 
intimi*  SJc  interuallum  34  a a d proueaientis 
p lineas  e O, De, transferatur  in  linea  ab  eode  pun- 
doprofedam  d,  Be  !k  m n . Sic  34  19  in  lineam 
22  84.  prouenientem  a 4.  fic  34  iS  in  lineam  21 
73.  profedam  i sAtandtm  34  17.  ordinatam  a 
pundo  6,  in  lineam  20  8 6.  ab  eodem  pan- 
do 6.  ab  initio  propagatam,  Be  idem  agendum  ds 
exteris,  Be  tandem  per  puda  ad  idem  genus  linea- 
rum pertinentia  ducatur  Ellipfis  39  84  40, 
8e  per  alU  punda  extima  s 8<5.  n.  v,8rcxrcra  -.1- 
lipfis  extima  3 8 6.  n.  v,8e  ita  fiat  in  ducenda 
dia,  deinde  tria  lingula  punda  redis  copulentur, 
vt  $6  33  84.  eritque  totus  apparares  ad  fuperfi- 
ciem  extendendam  neccflarius  confcdus  . 

Quod  autem  39  84  40.  &rxterx  fine  ellipfes 
patet.  Na  diametro  39  40.  funt  applicatx,cufic  39 
40»  diameter  proportionaliter  fed  is, cx  ij.l.d.  vt 
AB  » & ipfx  altitudines,  fint  quoque  proportiona- 
les altitudinibus  primitiuis , qualis  vna  efl  710. 
xqu«lis4  1 ob  parallelas  per  Hodcdudas  , vnde 
HO  feda  cft,  vtyH  in  triangulo  hox  . 

Iftis  itaque  omnibus  prxparatis,  vt  fupcrfi.ies 
Interna  dati  cylindri  in  planum  dill-cniatur, traha- 
tur Hnea  Zl,  & fuper  eam  qualibet  pars  femiellip- 
fis  39  84  40.  extendatur  , vel  potius  fubten- 
fx  redx  ipfi  minim^,  quam  fintri  poflit  39  84  Be 
cxter£  exteris,  perque  punda  41  42.  Be  per  cf  te- 
ra  perpendiculares  ad  zt  ducantur,  qtioium  ter- 
minationes exquirendx  funt . Quia  ergo  pertinet 
adintrinfecatn-fuperficiera  a linea  ho  aflurnatur 
diftantiaip  10,  Be  fit  42  43.  tranfl  ita , iterumq,- 
19  44.  Be  fit  42  47.  licq -c  ia  altjs  fiat  diil an- 
tias a Hnea  Ho  adellipfim  intrinfecam  13  10  14. 
Be  id  orbita  intrinfeca  44  3i9i.8rp  puda  inucn- 
ta 49.43.  48.8; cet.  ikxc  ducantur.  Namconfli- 
tuent  iuperficiem  iutnnfccam  49  48  47  47, 
Quod  ofienditur  eodem  argumcuto,  ac  prop.s.h. 
ex  principias  propof.i.  huius  . 

$i  vero  fuperficies  coniundiuas  exoptemus  di- 
ftaoria 86  35.  Be  37  84.4  linca43  43.  menfu- 
retur,&fic  42  jo.  Be  30  51.  perque  punda  5 o ^t 
Dddd  2 per- 
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perpendiculare*  ductatur  , qux  terrpi  nabuntur 
transferendo  dirtantiam  18  II.  in  <0  ?3.  & 17 
1 a.  in  51  5J.  ducendoque  redam  5}  51  43. 

Rurfufque  transferendo  interna) Ia  t8  54.  & 
in  50  54.  &17  »7.  inji  ??.  du&aque  flexa?? 

54  4?.  habebimus  exoptatam  fuperfieiem  yj  4) 

55  4?. 

Nota.qubd,  (1  cylindrus  circularis  fecans  (it 
iaccns  non  perpendicularia  plano»  cui  infidit  da- 
tx  lectiones  V.  g.  »8  erunt  redx  > quod  fi  ia* 
ttiti  8,-  eius  curuitas  fr  do  cylindro  obijciarur  re* 
dangule  trunt  circuli  xquales  a ImcaPx  ducendi 
fi  Iu  obliquus,  tunc  ellipfcs  epdem  omnes  £qualcS 
ducendx  funtex  prop.za.tra&.a  ?.  quod  fi  non  fit 
circularis, at  ellipticus  omnes  erunt  ellipfes  equa- 
Ics  ex  prop.aa.  Coroll.  Trad.3?.  quod  fi  non  fit 
cylindrus:  led  conus  iaccns»  tunc  circuli  omnes 
erunt  diuerfi  ; at  fi  oblique  iaceat»  tunc  omnes 
erunt  ellipfes  diuerfe.fed  liuvles  ex  prop.4.tra&. 
a?.  Si  verb  conus  fu  perpendicularis  » et  io  hac 
propofitione  fuppofuimus  cylindrum » tunc  fc- 
queuti  modo  agendum  eft  . 

PROBL.  XII.  PROPOS.  XI1II. 

CplsnJri  fnptrficiem , qui  a cono,  cuim  axis 
jit  ad  tim  axem  normalis, (ecetur  fuper- 
jiaibus  inttinfecd  , O*  inirwfcca  pa- 
tallelis  tauemrt . 

Sit  conus,  cuius  vehex  a » fr  trianguli  per 
aXem  latui  aB,  cuius  bafis  circulus,  qui  fecec 
cylindrum,  cuius  fe&ionem  planam  faciat  annui  i 
quadi  an*  nuit  Coni  verh  craflitudo  fit  c*  eadem; 
que  hv  circulorum  centro  x ductorum  » tadij  xv» 
fr  xh  eqtialibus  mc,  fr  mu.  Diuifo  itaque  tripli- 
ci quadrante  iF.fr  fo,  fr  ext  vt  in  alijs  faftum  efl 
in  quafiibet  partes  V.g. in  tres  ducantur  radi)  I x. 
j.  fr  exteri, ab  iftifquc  pun&is  narallely  ducamur 
diamerro  hi>  » ideft  I 4.  1 ?.  & J 6.  & ext. 
ficut  fr  aliar  parallela*  radio  HE.qux  fint  ? 7.  fr 
* 8.fr  1 9.  fr  alias  ab  extimi  quidem  circuli  diui- 
fiombus  continuf  , i medio  punefatx  ab  intimi* 
interruptf  diftmd  ionis  gratia»  quarum  poftrema- 
rum  longitudines  a linea  a m aflumantur.vt  10  7. 
fr  interuallo  10  7.  centro  x arcus  ducatur  IJ  6. 
vfque  dum  occurrat  linee  6 j.  qu£  ab  eodem  pan- 
do j.  natalia  ducit » ita  de  linea  It  8.  quo  inter* 
uallo  centro  x ducatur  14  y.frcxt. 

Per  fingula  ergo  punda  .quibus fiunt ioterfe- 
fedior.es  i lar  arcuum  iftorum,  vt  1 3 6.  fr  paral- 
lelarum 3 6.  quar  ab  eodem  arcu  originem  trahunt 
flexa  ducatur  1?  6 1 6 17.  fr  erit  In  planum  < ubi a- 
cens,  fr  in  bafim  ipfam  coni  prote&a » extrinfcca 
orbita»  quam  cylindri  fupcrficies  occurrendofu- 
perficieiconicfticit,ffe  13  5 1 8.  erit  proieda  or- 
bita iutet media  » flexa  autem  14  4 19.  orbita  in- 
tima ab  ambitu  f t i.fuperficiei  cum  fuperficie  co- 
ni caufata  . Qux  regula  etiam  obfetuanda  eft  in 
proiciendo  gyro»  qut  in.  fuperficie  coni  interna 
imprimitur  » fumendo  interu-dla  normali»  inter 
Irneam  m A,&  fingula  pun$a  in  cL  reperta, vt  funt 
10  »0.  fr  centro  x ducendo  arcus  21 . fr  J*. 

Patet  autem  hxc  proiedio»  nam  circulus  ille, 
qui  tranfiret  per  10  7.  parallelus  bafi  eft  : quare 
ex  prop.9.  trad.16.  in  circulum  cuius  arcus  13  6 
m qualem  proi/cictur . Diftat  verb  i fcdionc  if  fit 


per  axem  coni  duda»  fr  cylindri  quantam  efl  fub- 
tenfaio,  3.  vel  diftantia  Inter  axem  oh,  fr  pa- 
rallelam 36.  ergo  6.  eritpundumy.  commane 
rtrique  fuperficie!  coni » fr  cylindri  proicdum» 
qux  fe  in  arcum  o 3 e ruruat,  fr  ita  fare  de  al  js. 

Nunc  fit  proicienda  quoq,-  fupcrficies  illa,  qux 
coni  intercipitur  inter  fuperfieiem  extimam  , fr 
intimam  cylindri  • Accipiatur  interuallum  ab,  fr 
centro  M ducatur  arcus  no  . Sic  interuallo  a 7. 
centro  m arcus  trahatur  *J  14-  fr  fiat  eiufdcm 
longitudinis,  ac  arcus  13  6.  quod  poteft  fieri  du- 
cendo parallelam  ad  eandem  diftantiam  PH  a dia- 
metro hd, qua  duda  eft  J 6.abfq;fenfibiii  errore, 
fed  exadiAs  aflumedo  fingula*  partes  13  6.  fr  traf- 
ferendo  illas  in  arcum  »3  14.  & idem  fiaede  om- 
nibus alijs  pundis . Rurfufque  interuallo  a 8. 
a centro  si  ducetur  arcus  26  17.fr  eadem  menfu- 
ra  determinabitur,  & ita  habebimus  fingulorum 
orbitarum  conica  fuperficie  factarum  projectio- 
nem , nempe  cxumx  quidem  d 3 e fiiperficiei 
proiectionem  p 14  O intermedix  3J  a 7 31. 
Intimx  vero  Ft  proiectio  erit  *8  39  30  freon- 
fequenter  totius  fuperficieiconicf  inter  vtramque 
fuperfieiem  cylindricam  intercepta  profectio  erit 
fupcrficicsp  o 30  28. 

Probatur  cx  prop.3%  rrjct.31.  Nam  arcus  i 
vertice  coni  ductus,  fr  eiufdem  longitudinis , ac 
arcus  bafis  , vt  eft  arcus  23  34.  fubteodir  fuper- 
ficiem  xqualem  fuperficiei  coni , qui  arcu  bafis 
eiufdcm  menfurx  3 6 determinatur  , quare  cum 
arcus  13  6.  decernat  in  b-fi  panctum  6.  projec- 
tum decernet  etiam  in  fuperficie  conica  punc- 
tum, 34.  quod  circulus  o 3 e cylindri  fe  inter- 
fecando cun»  circulo  coni,  cuius  diameter  10  7. 
parallelo  bafis  imprimit  in  ipfo  cqno.fr  fic  de  al  js: 
tuu.  ergo  habeamus  plurima  puncta  in  .uperficie 
conia  conicis  circulis  eftecta,  dum  fecant  circu- 
los extimos  cylindri  DEi,femper  vbicumque  fccet 
cylindru,  fibi  ipfis  xqualeS  ipfum  eyrum  impref- 
fum  in  fuperficie  coni  2140  delineare  poteri- 
mus.fr  fic  altos  quoque  intermedium, fr  intimum, 
qui  fnperficiem  illam  concludunt,  vnde  eam  habe- 
bimus in  plano extenfam  p O 30  38. 

Oporteat  poftea  delineare  fuperfieiem  cylindri 
inter  fuperficie*  conicas  extimam  ab»  intimam 
cl  interceptam  . Ducatur  itaque  linea  qux 
rjprefentetfectionem  he  , in  ea  qux  extendatur 
circulus  f It.  intimus, cuius  fuperfieiem  delinea- 
re volumus  interciufam  inter  CL,fr  ba,  finguliqj 
eius  arcu*  pariter tranfportetur  V.g.  fi  in  J*  -3. 
ducatur  poftea  a lingulis  punctis  33.  33. frext, 
normales  3»  37.  fr  3 1 38.  fr  aliz . Inqueeas  i 
linea  Qr  diltantif  transferantur  H 14  inj3.fr  3?. 
& h 43.  in  eadem  in  33  37.  fic  34  4.  tranfmigret 
In  33  j 6.  fr  34  40.  In  33.  38  fr  fic  de  alijs  . 
Deiode  puncta  a flexa  14.4  ip.dcfumpta  flrxa  vm* 
ciat  39  3?  41.fr  a flexa  43  40  4?.  defumpta  pu* 
da, alia  curua  vniat 43  38  37.fr  habebimus  fuper 
ficicm39  41  43  43.  extenfam, quam  exoptamus. 

Patet  probatio  ex  Cf  teris  modis, quos  fupra  de- 
elsrauimus,cueode  modo^rlus  operati  fuerimus. 

Si  tandem  fuperficie»  coniuactiuas  quis 
exoptet  » quarum  fectio  eft  1.3.  3.  inter- 
ceptas inter  fuperfieiem  extimam,  fr  intimam  co- 
ni eodem  modo  operabitur , ac  in  exteris . Tranf- 
lati*  .n.  di  flantis  1 3.  fr  3 jtn  33  puncti  1 rap- 
prefentatiuo  in  4 ?.&  a 4?.  in  46.  deducatur  nor* 
maies  4?  yo.fr  4 6 49.  deinde  a punctis  4?.  in 
47.  rranfeat  interusllum  ?i  7.  fr  46.  in  48.  in- 
teruallum 73  6.  rurfufque  ab  ijfdcm  puuetis  4$ 

fr 
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DE  SVPERFICIEBVS  CORPORVM  IN  PLANVM  REDFG.;  c », 

«rJ«.tnnfpottetut<».#.ntU  fi  j:.*,,  n.te  ciuiit  flomii  4 -itf  ducatur  fl-*i  ,,  >«  ,7  te- 
f , A.iii > >ea>ni»r  .Ii.  fcnr  ,|j, correfrondcn.i.  «Vfe- 

Urbabcbiiunl  fuperficiem  K>  48  49  }*.»a,p„c-  «ucmur,f,,p«rfirlem  „ ,7  ,»  4o.  coni  interda- 

mtam  pertinentem  .d  cornu, tenonem  . 1|.  * fic  fmdater  fupttfic.es  cylindri  intimam  , 8r  nti- 


operare  in  al  js,omncfque  coofcqueris . 

THEOR.  IT.  PROPOS.  XV. 

Cylmdri  fuperficiem  inuenhe , 7*/  i cvm 
gemina  fuperficie  non  parallela  fccetur 
ad  eius  axem  perpendiculari , Cr  «x/f 
coni  ax^  Cyhndri  non  occurrat . 

Differt  hac  propofi  a prarced.  quia  ibi  finge* 
batur  avem  coni  fuper  arem  cylindri  infi- 
ftere  normaliter:  hic  auten»  nequaquam , fed  extra 
cadere  licet  normaliter  plaoo  per  axem  cylindri 
occurrat . 

Sit  (emiannulus  cylindri  amc  dbf  . qui  coni  fe- 
cetur  gemina  fuperficie  externa  cl  interna  hk.cu- 
iuS  bafis  circularia,  diameter  en, vel  Ec„Sr  diftitt* 
fecttonufi  fuper  fi  cierum  coni  in  bafi  n m 1 8r  axi* 
cylindri  me  axi  coni  fuper  n infiftenti  non  oc- 
currat . 

Primo  proiciemu*  fuperficie»  coni  £ cylindro 
Interceptas ; Quod  vt  efficiamus  iuxta  morem  di» 
uldemus  femicirculum  dbf  in  parte*  libitas.fc  da- 
ccmus  normale*!  4.  2 y.  8e  3 6.  diametro  ac»& 
ei  parallela*  7 J.  8 1.  8r  1 9.  8c  alias  fimiles 
ab  afijs  i nterfictionum  punctis  . Dlftantia:  verb 
fingul?  ab  axe  bm  coniad  topcrficie  L<;  accipiantur 
nempe  10  7.  8e  eo  interuailo  ab  n centro  ducatur 
arcus  3 6.  donec  occurrat  normali  6 3.  ab  eodem 
puncto  j.interuallig  7.  nafcenti . Sic  iittcruallu 
• 11.  dabit  arcum  (4  y.  8e  9 11 . interuallum  ry 
4.  fic  Mt  dabit  arcum  17.  &»8.  fumitatis*3. 
punctum  , Se  fi  id  agatur  de  omnibus  alijs  punctis 
obtinsbimus  fingula  puncta  arcuum  dbf,  6e  amc. 
8e  inrermcdijs  ipforum  projecta,  per  quat  ducta 
fl:xa  xr  4 jl.raprefentabiteoni  fedionc  cii  exti- 
ma cylindri  fuperficie, cuius  fectio  amc, prolecta.- 
Sic  «9  6 18.  eiufJem  conica:  fuperficlet  cum 
Intera  cylindri,  culus  veftigium  dbf  , & x o y 
17.  eiufdcm  cum  media.  Eodem  modo,  quoque 
traflitis  iuteruallis  Ix  x*.  &r  exteri* , que  inter 
axem  *M,  8r  fuperficienj  coni  Internam  interci* 
pluntu r centro  N deferibemas  arcum  xj  14.  do- 
nec fecet  normalem  r 14.  8e  dabit  punctum  24- 
aligque difflantia:  eiufdcm  rationis  parient  arcus 
alio*  pundorum  aliorum  indices , quorum  qui 
pertinet  origlnaoue  ad  intimum  circulum  flex» 
▼fodantor  xy  24  xtf.erit  interfedio  cylindri  fn- 
pcrficlei  cum  Intima  coni  proieda , 

Libeatjitaque  nunc  exprimere  fuperficiem  coni 
inter  geminas  fuperficie*  extimam, 8r  intimam  cy* 
lindri  interclufam  . A vertice  coni,  qui  vertex  m 
fig.  expreffus  non  eft  ob  anguftiam  paginae  fin- 
gulainterualla  accipiantur  vfque  ad  fingula  pun- 
fti  a parallelis  J 7.  * 8.  Scati}*  imo  refla  qualia 
funt  7.8  9.  8e  c^t.ducemufqfljsfinguli*  in  ter  uti- 
li* centro  xprimb  arcum  29  jo.  in  que  tranflitu* 
arcu*  27  28.  exhibebit  pundu  fumitatli . ita  ar- 
cus 1}  <S  tranfportetur  in  arcum  |a.  Se  14  y. 
in  arcum  35  H*  fic  arcus  ij  4.  in  arcum  3 1 %6. 
& fic  deabjs»  habcbimufque  putida, per  qusr  flexg 
ducantur, nempe  per  eam, duorum  meufur*  fump- 
t*  funt  ab  arcubus  fotrihlcci» , vt  15  4.  qui  fa- 


mam , quod  prom  ffum  fuit . 

Sit  rurfus  exhibenda  fuperfleiet  illa  intima  cy- 
lindri , que  jnterclufa  eft  inter  fuperficiem  exti- 
mamcL,  8e  intimam  Hic,  cuius  fcmiambltus  eft 
dbf  arcu*.  Ducatur  reda  rq^,  in  eaque  circulus 
DBF  extendatur  ita  quod  fingula:  farte*  lingulis 
correfpondeant  V.g.  b i parti  41  45.  &r  ali* 
equentur  alijs,  a fiugulifque  pundis  perpendicu- 
lares ducantur  41  4T.  &•  43  57  Sc  reliquas, inque 
fiugulas  a linea  RQjingulx  intercapedinestranf- 
ferantur,  qux  inter  ca  lineam,  & fingula  orbita- 
rum 2 t 4 u$.  &:  aliarum  proieda  punda  inter- 
fiunt V.g.  48  4.  tranfeat  in  41  44.  8e  « yi  in 
41  44.  & fic  de  alijS  , perque  punda  H 44  4 6 
yx  fir  alla  ducatur fl.xa . Item  4^.  24  tranfpor- 
tetur in  42  47.  8r  per  inuenta  punda  omnia 
f 4*  4?  47*  R'  c*tcra  alia  llexa  ducatur, ent 
tota  fuperficie*  quxfita  r 54  yt  yj. 

Si  verd  capias  contundiuas  fupcrficies  V.  g. 
radij  btm  intcrualla  bT,^  tm  transferes  in  q^r» 
8r  erunt  41  yy.  yy.  43.  a quibus  duces  norma- 
les,fir(i(utE  yi  exhibet  diftantiam  41  44.  fic  ■ 
yrf.  dabit  43  J7«  alieque  i fingulis  orbitis , alias 
quibus  coniundiuam  fuperficiem  obtinebit  y 7 
5®  44  45  pertinentem  «d  iunduram  mb  • 

E X PENSIO  II/ 

Ve  ptftrj citbm  eoiorum  diuir/imodi  feSit 
in  plnnurn  extendendis . 

EGimus  fatis  de  Cylindri  fuperficlcbus  nunc 
ad  Conoriam  paulo  difficiliores  fuperficie* 
ftylus  conuertendus. 

THEOR,  I,  PROP.  XVI. 

Si Jint  tot  triangulo  f>lart4  , ijue  allitu - 
dinem  triangulorum  quocumque  cono  m- 
[criptarum  aquent  , cy  bapm  ciu/dem 


longitudinis  conjcquantur  hac  omnia  5- 
mul  dquahunt  mulitlateram  figuram  r«4 
no  in/criptam. 


Slcconm  a Res , Ia  q.io  (it  fnfcrlpt.  Pyrami* 
raultiUccn , cuius  lttcu  fiat  *c>,  Sc  *co,  & 
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5gx  TRACTAT 

-Ape . Dico» quod  haec  figura  inferipta  abcdb  ae- 
quabitur figurf  plan*  Hm  fit  conflata  tot  trlan- 
gulis, quot  siit  JI»  ipfa  figura  inferipta  cono  abcdb» 
& quf  fint  «qualis  a! titudinis.Sr  bafis,vcl  habeant 
latera  Ungula  lingulis  «qualia  . 

Patet:  Nam  Gngula  ungulis  erunt  zqufia  ex 
Cor.pr.40.vcl  e*  23. I.* ■ vndeex  18. 1. 5.  erut  quoq; 
tota  exiliis  triangulis  conflata  nempe  figqra  pla- 
na hmlki,  8c  abcoe  inferipta  inuiccm  aequalia  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XVI, 

Coni  concaui  fuperficiem  externum , &•  in* 
tertum  inuenire , cuius  bafis  data  reflan- 
gula  axi > atque  circularis  fit  • 

Sit  quadrans  coni,  feu  annuli  eius  abcd  data 
bafis,  Coni  vero  internu  triangulum  fiteve, 
Se  cxternutncED  : crallttudoque  eius  corporis,  fio 
foliditas  fit  fcdb  ; qu£  animo  concipiatur  iofiftere. 
annuta  abcd,  oporteatque  fuperficiem  internatnj 
exter  namque  inuenire,  quam  proxime  • i 

Diuidatur  arcus  »o  in  quotcumque  portes  V .g. 
in  quinq;  & ducamur  radijc  ij.&cia  c d,&  al»j. 

interuallo  f$t  fuper  lineam  i.  a . ducat urarcut' 
3.  ^.fiatque  3 «qualis  arcui  5 <S.ficut,&r  a 4.  se- 
quatis arcyi  C 5.  ducanturq,-  Unef  I J,  Se  I 4 Hyc* 
que  erit  fuperficies  interna, qu*  radijs  continetur 
G 6, 8(  cc,  nimirum  quinta  pars  femiconi . D.i- 
da  deinde  perpendiculari  c 7.'  ad  lato»  se,  fuma- 
tur 7 D,fir  transferatur  in  a 8.  fumpto  deinde  in- 
teruallo  db  transferatur  ab  S in  9.  fis  centro  ^ 
ducatur  portio  arcus  10.  n.  quae  fit  «qualis  arcui 
d (S  13.  ducanturque  line«p  11.&9  lo.orit- 
que  fuperficies  9 1 1 10.  extrinfeea,&  ea  qu$  con- 
tinetur rad  fis  g ij.&rcn;  nimirumquinra  pars 
cxtrinfec*  fuperficiei  femiconi » vel  docima  to- 
tius coni.  Superficies  vero,  conivndiu*  erunt 
omnes e«dem fcde,  at  vero  fedio  eadem,  qu« 
annuius  planus  abcd. 

Quod  veri  re/ ita  proximi  fc  habeat,  deroon- 
ft rabitur  de  fuper ficie  externa  I.  3 . 4.  Se  eadem  ra- 
tio  erit  de  interna . Nam  cum  conus  fit  redus, 
eX  hypothefijomncs  line*  dudar  ab  apice  ad  bafim 
erunt  «quales  line*  fc  * vt  funt  rx  erfedione  13. 
1 3.  1 4.  latitudo  vero  eft  effeda  eadem, qnam  ar- 
cus c <5.  ergo  cum  fuperficies  dimidij  coni  fit  *• 
qualis  fedorf , qui  diametro  latere  fc  conficitur 
cx  prop.34  trad.al.  Se  arcu  «quali  licet  eX  maio- 
ri feraidiametro  fc  dudus  circumferetis  a 5 c4r 
arcus  3 4.  fit  fadus  «qualis  quintz  parti  fcmicir- 
culi  a 6 c,  etiam  fuperficies  134  erit-  proxime 
«qualis  quintg  parti  fuperficiei. conice  . 

PROBL.  II.  PROPOS.  XVII. 

Dato  dimidio  arcu  in  fuperficie  angulari 
data  altitudinisyconi  ad  Alum  terminan- 
tis fuperficiem  inuenire . 

Sit  data  altitudo  coni  ba  , eiufq;  femi trianguli 
cb  a, qui  fecetur  angulata  fuperficie  fuper  pla- 
num cPHAperpcndiculariter  infiftentis  in  lineis 
CD,fifDH  . Arcus  verb  datus  fit  ce»  feu  annuius 
ecs  b,  8e  oporteat  reperire  fuperficiem  coqi  in  il- 
lum arcum  ce  terminantis . 


vs  xxxir. 

Diuifo  annuioGcsr,  in  quot  libuerit  partes, & 
Audi»  lineis  dtuifionum  3.1.  8e  exter x demittaa- 
tur  parallele  ad  id  continua  1 3,ab  iotrinfeco  rit- 
cnlo,8r  3 4.  pundaca  ab  excrinfeco;  deinde  i un. 
ganturDA  A4.  8e  cstera  omnia  punda  i 

perpendicularibus  notata  ijfdem  diftindionibus 
adhibitis  linearum  diuerfimode  durarum. 

Fado  deinde  centro  in  d ducatur  arcus  a f . ita 
pofito  pede  circini  in  3.  ab  eodem  pundo  a duca- 
tinr  a 6.  Cie  in  4.  pofito  circino  ducendus  arcus  a 7 
& fic  de  («teris  • qu*  punda  coniungeoda  funt 
rurfus  primis  fuis  pundis  ; vnde  profe&a  fuere; 
Ikpundum  y.  pundo  e iungetur , at  6.  pundo 
i;  pun&um  vero  7-pundoa;  quod  fy  exortum  i 
4-  piidoa  circutaextrinfecoprouenicte,&  fic  alia 
*c«ft  pundum  7.  rurfus  ad  eiufdem  circuli  pun- 
dum  eodem  ordine  reftituantur  . Iamq;  pr«para* 
tum  erit,  id  quod  requiritur  ad  fuperficiem  re- 
quifitam  conficiendam . 

Seorfum  ergo  ducatur  lm,  & in  ea  notetur  in- 
teruallum  5 e,  Se  fit  Lm  : deinde  fumpto  intcrual- 
lo  ei  centro  m ducatur  arcus;  rurfufbue  fumpto 
interuallodi.  centro  l ducatur preus  ad  eafdcns 
partes.  Nam  punctum  8.  in  quo  feintcrfecapt 
erit  illud,  per  quod  ducenda  cft  linea  L ^ 

Rurfus  fumpto  interuallo  1 9.  pofitoquc  pede 
circini  in  8.  ducatur  arcus , deinde  fumpto  inter- 
uallo  10  9. pofito  pede  circini  in  L ducatur  ad  eaf- 
dem  partes  arcus , Sr  vbi  fecat  przccdcmetn  in 
puncto  1 i.ducatur  L »1.  Se  fic  de  ceteris  fiat  vfquc 
ad  C iz.qu*  transferetur  in  l 13.  eodem  modo,  ac 
«arter*.  Deinde  per  h*c  puncta  m8h  13.  duca- 
tur parumper  flexa  ; b*c  enim  terminabit  fuperfi- 
ciem i m 13.  intrinfecam  cqm.qui  io  arcum  ce 
finit . 

Superficies  verbi  15. 14  cft  cxtrinfeca  eadem 
arte  de  lineata. 

Probatur . Quia  latitudinem  quint*  parris  fu- 
perficici  datam  1 e habet,  quz  eft  m 8.  deinde  lon- 
gitudinem confequitur,quam  Hypotcnufii  habe- 
ret io  fupet  ficie  coni  interna  deduda  a vertice  vf- 
que  ad  t : fi  quidem  eft  illa,  quz  fubtendit,  tum  li- 
neam altitudinis  1 3,  tum  longitudinis  3 a , qua- 
lis ex  effedione  eft  6 1 «qualis  1 8.  & ita  dicas  de 
linea  3 s i Cum  ergo  1 m 8 triangulum  habeat, 
fua  latera  eiufdemlongitudinis  velut,  quam  trian- 
gulum in  fuperficie  coni  interna  deferiptum , erit 
id  «quale  quarrz  parti  fuperficiei  jpfius  faltem 
proximi,  & ideo  ex  prop.id.  h.  etiam  rota  figura 
plana  1 m 13.  «quabitur  muUilatero  coni  inferip-* 
to,  quod  fi  erit  ex  multiplicatis  lateribus  quan- 
tum fieri  poteft  conflatum  neq;  ad  fensii  d. flerer. 

Si  autem  aliquis  exoptet  fuperficies  coniundi- 
uas ; is  vilius  accipiat  exemplum,  ex  qua  crter;? 
inotefeent  2 Sit  itaque  deferibenda  fuperfi:ic« 
coniundiua,  qua  p e i z conjungitur  cum  fcg- 
mento  3 1 9 e Accipiatur  intcmallum  1 2.  Se  cen- 
tro 8 deferibatur  arcus;  dei  ode  accepta  longitu- 
dine 7 3 centro  l deferibatur  a reus  vcri&s  eafdcra 
parces  ; feque  interfecabit  cum  prius  du&o  ia 
pundo  16.  vbi  ergofe  jncerf.cjr,  ducatur  a puo- 
do  8.  reda,  St  rurfus  ad  lineam  8 L parallela  16 17. 
Nam  hxc  deduda  vfque  ad  1 fuperficiem  comun 
diuam  dabit,  cara  vero  non  terminamus  pro;*e 
pundum  l.  Quia  non  admodum  defcruic,  Sf  fa- 
cile qoifque  ex  fc  ioocnire  potent . 


PROBL. 


ni  - 


, Gooale 
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DE  SVPERFICIEBVS  COR.POR.VM  IN  PLANVM  REDIG. 


mobl,  jij.  propos,  xvhl 

Coni  rctfi  anularii, cylindri  fuperficie  coti- 
c+ua-  fttti,  fupcrjiaem  m planum  proijccrc . 

, fc  ; ' t . f.  * 

SJt  datui  conus  redus , vel  eius  femltriangu. 

Ium  iatrinfecum  os(,  cxtriafecum  vero  cko, 
qui  fit  circulari*  bafis,  cuius  quadrans  id  inter- 
ii?, externar  vero  c a,  feceturque  cylindro , cuius 
portio  circuli  mi  , & cuius  fuperficics  imaginan- 
da eft  plano  iso  pcrpendiculariter  infidere  velut 
cblpf  iec.it  a p c b in  fig,  fcorfim  fada  . 

Diuifo  itaqtie  annulo  ciad,  in  quot  libuerit 
partes  ducantur,  1 pundis,  quibus  portiones  ra- 
diorum, vc  io.  xa.  fecant  perpendiculares  adeo* 
fintque  io  ij*  difeootinua,  a pungis  interni  cir- 
culi 11  14.  punftatai  pundis  medij,  & 1 1 itf  con- 
tinua ad  extrinfeco  circulo,  Aevbi  fecant  oc  , ad 
difeontinuas  a vertice  intrinfeco  b ad  pundatax 
ab  l*  ad  continuas  a vertice  coni  extrinfeco  lin- 
eantur redi,  vt  fune  s 13.  l 14.  & k i 6.  . 

Produdis  itaque  lineis  in  quadrante  aoc»  quas 
a vertice  » proficifcuntur  vfquedum  incidant  id 
arcum  aM  a pundis,  in  aui  cadunt  i.  j,  3.  erigan- 
tur perpendiculares  iplr  ao,  Ceu  parallele  lineas 
co,  qu*  lint  1 17.  ».  18.  3 19.  perque  punda 
17. 18. 19.  ducatur  flexa , Se  idem  agatur  in  aliis  fi- 
milibus,  & hic  apparatus  erit  fufficiens  ad  jfoper. 
ficicm  internam,  fupcrficiefque coniuodiuas  de- 
fer i bendas  . 

Verum  ad  hoc,  vt  etiam  fuper  fidem  extrinfe- 
cam  arcuata , clausa  duabus  ftrpcrficiebus,  CA,  te  Id 
incrinfeca,  & extrinfcca  coni  facias.  A pundis 
3 9 1 parallelae oa  diametro  ducendi,  nos  duxi- 
mus folum  i pundis  4. qui  a circuli  extr1  nfc- 

ci  pundis  originem  ducunt , quar  parallelas  funt 
3 ai.-fr  4 >3-  fed  alie  quoque  i exteris  limilibot 
pundis  in  arcu  im  repertis  ducende  funt , fi  vo- 
lumus,aedum  CA»  fed medium, Se  intrinfecum  id* 
arena  delineare . Quibus  confedis  erit  adorna- 
tum machinamentum  ad  fuperficics  extendendas, 
Intertrallo  itaque  si  fuper  lineam  x 30.  fcorfim 
dudam  deferibatur  arcus  24.  13.  fuper  quem  i 
linea  x 30.  transferantur  minimr  partes  qua- 
drantis id  V.g.  30  >6.  fit  squalis  d /o.  cite- 
rpque  citeris,  & per  punda  * 6. 14. 25.  & alia  re-* 
df  ducantur,  vt  eft  k ?o.  Se  k ad.  qur  termina- 
buntur fumpto  interualio b 8.  fir  traoOato  in  x m , 
fic  > 17.  & trtoilaco  in  -x  27.  lic  fumpto  inter- 
uailo  id.  S:  tranfiaeo  in  x 29.  Se  st  in  *»y, 
te  tandem  duda  flexa, N »7  29  % y.  erit  M x »y  fu- 
perfides  interna  quarti  parti  coni  dati  fqualiss. 
Ita  autem  inueniemus  fuperficics  coniundiuas 
ad  interuallum  10  U.  dr  fl  ia.  ducemus  red3X 
31  |s.  & 3?  34*  «qui  diftantesa  Imeaid  k fum- 
pta  deinde dlftxnt ia  b t8.  pofitopede  circini  in  x 
ducatur  arcus  , qui  fecet  31  }b  in  pundo  $1.  Se 
rurfus  interualio  b 19.  pofito centro  ia  x deferi- 
batur arcus  , qui  fccet  33  34.  lineam  in  pondo 
33,  te  per  punda  »7.*«.  33.  ducatur  flexat  Rur. 
fus  ducatur  a pundcAt  perpendicularis  x 39 .te  i 
■ altera  3T  b , & fumpbo  interualio  a pundo  yf . 
vfque  ad  x transferatur  in  39  34.de  vbi  terminat 
in  puncto  34.  ducatur  reda  x 34.  8e  habebimus 
fuperficieniconiunctiuatn  27  K 33  34 

At  fi  quis  exoptet  habere  fectionc,qua  facit  eo- 
ous  ia cylindro  ipfa . Super  imei  «44 . ab  H traf- 


r »** 

feratur  o particulas  affumptus  arcus  to  sute 

44,  rurfufque  arcus  m 3 per  minimas  particulas* 
affumptus  erit  N 38.  8e  aecus  M 4.  5c  fit  n 43.  Se 
tandem  arcus  m ao.  Se  fit  k 44.  i quibus  punctis.* 
excitentur  perpendiculares » quales  fnnt  43  4». 
41  38,11  40. Sumpta  vero  diftantia  ai.yJtrasf.Tatur 
io  41  38,  & 49  3,  in  43.4*’  perq*  ea  puncta  duca- 
tur flexa  40  41  42  44.  qu*  non  erit  ellipfis  cum 
cylindri  Tectio  non  fic  plana,  fed  quoddammodo 
eam  imitabitur,  fic  ducetur  media  4T.43.&  exti- 
ma^ 47.  vt  fatis  coQliat  ex  ichemate . 

PR  O B L,  IV.  PROPOS.  XIX. 

Superficiem  Corti • concini  circularis  in  pU - 
num  proijccrc  fcRt  dfupitjcte  co  u x* 
Cyhndn  ad  axem  perpen  iicuiarti  t 

H&o  propofirio  , vt  preeedens  operi  confi- 
gnabitur,  ni ft  quod  arcus  mi  contrario  mo- 
do eft  collocandus,  vt  arcus 

')  •'  ' ‘ 

PROBL.  Vi  PRQPQS,  XX. 

Coni  in  rettam  terminantis  fuperficiem  j 
fuperficie  cytindrJi  a gemma,  fefUm  in 
. planitiem  coufignare . 

T.  . 

HVnc  conum  deferip.  prop.8.  traet.se.  vt  in 
eius  fig.  videri  poCcfl  ; probautmufqut  ibi 
eius  fectiooes  bafi^rerti  axi,  iquidiftantes  .effle 
ellipfcjjSr  qualem  raprefentat  conus  m rnt  g x u 
fcorfim  factus . 

Sitergotalis  conus,  cnius bafis  fit  c'rculus,  feu 
eius  vicariua  quadrans  pd,V  triangulum  per  axem 
Opr,  quem  raprefentat  m nk  in  figura  fcorfim  fa- 
da } Di uiCb  itaque  quadrante  dp  in  quaftiber  par- 
tes ducantur  rad»y,feu  portiones  radtorusx  quirum 
vnaeftl  3.  St  a pundis,  in  qu.bus  fecant  qua- 
drantes extrinfecum  ac  intrinfccmn  dp.St  medium 
cy  paralleli  1 14.  & 4 13.  SeCxt.  & normales 
I 5.  a 7.  3 8.  te  4 4,  Se  c^t,  ducantur 
ipfi  Po,  qui  normales  incidpnt  ni  punda  y. 
fcdionis  qg  bafis  cum  tgiaguIoQPK.  Ab  ijsergn 
pundis  ad  verticem  coni  x rede  ducantur, 8e  fint 
x y.  & 6 x.  jAvpundis  vero  7 8.  8r  fitut  p,r, 
Sfalijs  fimilibus  pertinentibus  ad  ciccolos  me- 
dium , Se  externum  prxdidii  paralleli  quales 
fune  7 io,  ipfi  5 k , Se  y 12  ipfi. pX  cum  ad  pun- 
da  2»  & z afTumpta  tendanr,  vt  fecimus  in.  prg ced*. 
proppf.  ifti  itaque  fecabunt  arcum  nhm* 

* prisnentes  veftigium  fupfcrficiei  cylindrice  canum 
fceanris  . umque  omnis  apparatus  esit  comple- 
tus ad  fuper  fic  ies,  quas  volumus,  tum  coqj  , tum 
cylindri,  tum  coniundiuas  delineandas  . 

Scorfim  itaque  duda  liaea  qh  transferatur  in  ei 
per  minimas  partes  arcus  04  i’,Sc  fint  parceso  1, 
Se  1 14,*  4 9 ^quales  tribua  x |o.Sr  30  31.Se  31 
te  citer?  , cy  teris  ; fi  adfint  . 1 ucatur  deinde 
feorfum  linea  xt  , qui  exprimat  t u io  fig.co- 
oi,4f  ei  normalis  t j que  exprimat  gu,  in  eamqt 
transferantur  omnes  finus  verfos  d.  14.  Se  fic 
T ty.  deinde  14  13.de  fic  If  |5.  dr tandem  do, 
te  fit  X*  . Aflumpto  autem  interuillo  5 x cen- 
tro pundo  15.  ducatur  arcus  verfos  b,  Se  inter- 
uallo  & 30.  ducatur  arcua  ccatro  b*  & vbi  fc  de- 

cuiTaat 
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eulfant  «rcu*,  ducatur  refla  : 18  it.  Rurfus  In-  cedentibus,  vnde  ram  non  «tjferermi» . 


ternallo  6 e centro  1 6 ducatur  arcui, & inter» 
uallo  je  jt  centro  18  dotatur  alius  arrus.&r  rbi  fe 
decuflanr  in  19.  pundodocatur  reda  1 4 1 p.  idem 
que  fiat  internatio  px,  centro  s,  8c  rurlis  inter-> 
nalio  31  centro  19.  Bc  ducatur  s v,  perluo 
punda  interfedionum  arcuum  b 18  19  V flexa 
curuerur,  8e  tota  fuperficies  bvts  erit  fuperficicS 
coni  propefiri,  qui  in  lineam  definit. 

Ad  quod  ratione  confirmandu;  (ciendum  eft, 
quod  omnes  linee  in  fuprrficie  huius  coni  t g a 
peripheria  bafis  m t n r ad  lineam  g u , in  quem 
terminat  dud*  firot  parallelae  plano  * ficui  t u i 
vertice  duda  plano  m n ^parallela  eft,  vnde  par* 
In  ipfa  linea  coni  terminatrieeeft  finus  h y , 
& e u crus  r«fiduum,fr  ideo  e {j>«rallela,&  inter 
parallelas  «quabitur  ipfi  fjnui  hy.  Et  quod  t u 
duda  a vertice  cont,fir  (edio  redanguli  per  axem 
eft  quoque  redangul*  line*  terminatrici  u g • 
Vnde  fuperficies  coni  quatenus  in  g u terminat, 
etitrcdangula : Ideo  t*  reprefentans  t u eft  re* 
dangula  line*  ts  reprefentanti  ug,  &r  fingulp 
partes  in  ea  funt  aquales  lingulis  finubus  balis,ve 
15  s fi  nui  5 I,  vei  o 14  ex  effxdione  . Et  qui* 
h ^zquatur  ipfi  y e , ideo  iy  18  fecimus  «qualem 
reda  5 k $ quia  itaque  flexa  b 18  V «quatur  ar- 
cui DP , Be  angulus  t refius  eft,  vt  eft  amguluS  u . 
Ideo  e 18  t 15  «quabitur  fuperficiei  coni  «quali- 
bus iinci*  redis  fi»b  «quali  angulo,  8c  *rcu  con- 
tertj  faltem  proximi « 

Modo  fit  defcribencU  fiiperflctes  11  Ia, qup inter- 
cipit ur  inter  duas  fuperficies  mp  , 8e  n h cylindri 
fecantis  conum.  Accipiatur  iqterualium  5 17, 
Se  tansfrratur  (uper  lineam  t8  iy  i pundo  8 
vfque  ad  10.  fic  6 18  i pundo  ipvTqae  ad  24  fu- 
per  linearo  id  19, fic  mo  fuper  lineam  rt,  qua  fit 
b ay.  8e  per  punda  ay.  ao.  24  v flexa  ducatur  . 
RurfurinterualluMN  transferantur  in  ay  a6.  & 
iy  13  in  ao  23.  fle  18  9 in  a4  27.8rtandrm 
IX  in  l iB  j perque  punda  a 6.  aj.a7.ag  flexa 
ducatur  a 6 >7  a8.  8e  iam  fiiperficies  tf  v 13 
%6  erit  lUa , qux  inter  dua*  fuperficies  cylindri 
(•cantis  intercipitur  . 

Quod  patet . Nam  cum  line*  y n,  & ali*  fint 
parailclz , fic  «quales  lineis  (8  1 5,  fic  alqs.  fi  cogi- 
tentur in  cono  ipfo , vt  y e parallela  ipfi  h ^ fii- 
perficiefqoe  nempe  bafis  coni,  fic  cylindri  fecanti* 
fint  redangulf  ad  planum  ocx  trianguli  per 
liero»  rcprelentati  per  tfiangulum  m n ^ inter- 
ecpt*  quoque  portiones  y 17.  fic  18  6.  erunt  *- 
quales  iilis,Qu«  in  fuperficie  coni  funt  mer 
bafim  coni, fic  fuperficies  cylindri  intcrrept*,quod 
eft  dicendum  dealijs . Quapropter  8 *y.  Be  18 
*o.  eoquod  illisy  i7.Sc  alijs  «quales  <int,menfu- 
rabuut  intercapedinem  «qualem  illi , qua  inter 
bafim  coni,  fic  fuperficiem  cylindri  intercluditur. 
Sicaf  26, io  23  equales  17  1?  fibi  parallelis  in- 
tercapedinem , quy  inter  vtramque  fuperficiem 
cylindrorum  reperitur  menfurabunt  . 

iam  fi  velimus  fiiperficies  coniuo&iuas  fump- 
to  interuallo  1 *.  fic  x 3 arcus  d?  , ct,  te  ab  tra* 
liantur  parallela  ipfi  18  lyJinep  *i  j».  ficu  3). 
•ccrptovcro  interuallo  7 34  transferetur  in  cor- 
tefpondcmcs  lineas  34  ai.  fic  inceruallum8  jy. 
In  %x  37.  fic  ducatur  so  si  it  flexa  per  punda 
BO.  »i.  U fic  fpatium  7 10  In  ytf  ja.  fic  § 11  in 
%t  33.  perque  panda  13  3*  33  flexa  ducatur;  fic 
em  fuperficies  ao  aa  23  33  coniundiua  in  ra- 
dio 1 3 . 

Ratio  huius  operstjonis  poteft  colligi  ex  pr«* 


Tandem  fuperfiefes  cylindri,  quf  inter  vrtani- 
que  fuperficiem  coni  eft.ita  exprimetur. Extenda- 
tur arcus  Nh  in  lioeam  48  44 , Be  finguly  eius 
partes  n 13.  fir  13  9.  fit  9 L extendantur  in  ea 
44  41  .fir  41  43.&C  43  46.Be  i lingulis  erigantur 
perpendiculares  fquales  lingulis  finubus  41  49 
«quetur  fifiUi  y 7.  fic  43  yo  finul  6 4.  fic  44  51 
finui  od  , perque  punda  46.  yo.  49.  yi.  flexa  du- 
catur, & erit  fedio  fuperficiei  coni  in  cylindrica 
fuperficie,  cuiusambitus  nh  j ita  ducantur  ali? 
vt  patet  in  figura,  fi*  erit  tou  fuperficies  48  60 
,yi  46.  ea, qua  quzritur . * 

PROBL.  VJ.  PROPOS.XXJ. 

Coni  obliqui  rotundi  fuper fciem  inuenire  i 
Cylindri  fuper  ficte  ad  axem  non  perpen- 
diculari feSt . 

Sit  dsta  bafis  coni  circulos  abc,  coni  veri 
triangulum  fcalenum  adc.*  Arcus  vero  fu- 
perfic.ei  cylindrice  fecantis  ifcj  fuper  quem  in» 
teiligatur  cylindrica  fuperficies:  fed  inclinata, 
quantum  eft  linea  ML  a lioea  perpendiculari  iH. 
Ad  vitandam  vero  obfcuritatem,  quantnm  fieri 
poteft,  loquemur  primo  de  apparatu  necefiario  «d 
fuperficiem  intriofecam  deferibendam  . 

In  quadrante  Itaque  bc  fidis,  vt  libet  diuifio 
nlbus  10  ti  ducantur  perpendiculare*  lt  11.  fie 
lo  13.  fir  a vertice  coniD  educantur  reda  DIB. 
fit  o tj.&r  i»c,  fir  df  . 

Deinde  feorlim  in  redangulis  lineis  m t,fir  m n 
altitudines  perpendicularium  transferantur , vel 
etiam  potrft  fieri  ad  alteram  partem,  vt  in  trian- 
gulo ■ L m fecimus  pro  quadrante  finiftro  ab  quia 
enim  conus  eft  fralenus , ideoamb r partes  in  ao- 
paratum  neceflaiio  accerfenda  funt  cum  fuper£- 
cies  quarta  partis  fic  differens  abaltjs  quartarum 
fiiperficicbus  Longitudo  itaque  m n fit  eadem, 
qua  D* , fir  altitudo  m iy  eadem,  que  iy  10.  fieut 
fi- m 1 6 eadem,  qua  ia  u.  8e  tandem  mt  eadem, 
quy  fj,8c  ducantur  ab  n redf  n ly.dr  cetery.Duda 
deinde  u m,  que  faciat  eundem  angulum,  accit 
angulus  MLH.eric  inclinatio cylindri»ducatur  m r 
Ula  perpendicularis  ; deinde  fumptis  diftantijs 
pandorum  17- 18.  a a linea  or,  fed  redsngule  ad 
earum  diftantiam  ducantur  paraHel*  3 19.&4  bo 
vfque  dum  fecer  quylibet  fuam  correfpondentem 
lineam;  fic  linea  3 19.  quf  diftat  tantum  ab  m a 
qutntu  punda  1 a.  17.  ad  lineam  n 19  producenda 
eft»  quod  m 1 6 fit  eadem,  ac  altitudo  ia  1 1.  & cet. 

Hoc  autem  confe&o  affumantur  redanguld  di- 
ftaotie  pandorum,  vt  19,  Se  aliorum  a linea  tm, 
ve  u 1 6.  fir  transferatur  i linea  eo  etiam  redan- 
gul£  ab  t verius  7.  deinde  diftantia  »t  a 3.  fie 
transferatur  iterum  ab  v vorfus  3. deinde  intcrual- 
lo  PF,quo  deferiptus  eft  arcus  epc  inferius  polito 
fuper  lineam  rp  a pundo  6 apud  3.  ducatur  arcus, 
qui  fecet  lineam  D lainq.  8e  r ut  fu  s diftantia  >4 
ii  eodem  modo  repcriatur  punc(u.n  7.  fed  tranf- 
lata  diftintia  m x dabit  piAi&um  9.  Deinde  per 
punda  reperta  3. 4.7.  9.  in  plano  foo  ducatur 
flexa,  que  erit  id,  quod  de  cono  abfutmt  penden- 
tia ipfius  cylindritSiquidc  omnes  axi  mu  parallej* 
in  cylindro  pendente,  fi  fint  «quales  ,'  pendent  y- 
qual  iter, fir  yqualem  lineam  perpendiculares  a ver- 
ticibus cadentes  intercipiunt , que  ad  bafim  coni 
pormalis  fic  • His 
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His  ita  per  «dis  centro  oi pqndo-f-  ducatur 
arcus  4 ty.ficuri  a pundo7.arcus7  i<S.  ipun- 
do  3.  arcaS  ? 27*  ad  partem  fimftram , 8r  ab  iliis 
pundis  i6.  2f.  17.  perpendiculares  ad  dg,  8r  os 
ejicitentur . Deinde  fumpta  altitudiue  perpendi- 
culari u 28  transferatur  a »7  in  31.  Se  ducator  o 
3 1 . rurius  altitudo  19  is.  transferatur  in2$  30. 
Se  ducatur  d 30.  tandem  altitudo %S  20  aflumpta 
perpendiculantcr  tranfportetur  in  »6  29- 8r du- 
catur o »9.  quas  date  d 4.  vel  quae  eadem  o 2J. 
Se  altitudinis  25  30.  erunt  Hypotcnuf* , & lon- 
gitudines fuperficiei  conlcx  in  iilo  (itu  • 

HoC  perado  feorfim  dudae  f,  transferatur  fu* 
per  eam  ambitus  3.  4. & 4.  7.7  9.  vt  funt  e |2. 
3*  $j&  33  f}itqj  eredis  perpedicularlbus  e l,qu* 
fiteiufdcm  altitudinis  , ac  mu,  Se  32  34  fqualis 
line*  3 19.  iterumqne  33  35.  qu*  xquetur  4 10 
per  panda  1 34  35  f Curua  ducetur,  quat  irrita- 
bitur fupefficiem,  quam  io  ipfo  cylindro  obliquo 
conus  fecans  efficit . Sumpto  vero  interuallo  r xf 
&r  ali  js  inter  1*4-  Se  m x iimiliter  fumptis  tranf- 
feremus  in  f 37.  Se  alias  lineas  5 ducemufqae  ar- 
cum e 37.  qud  ob  pendentiam  cylindri  minor  eft 
fuper ficies  1 e f . 

lam  vero  tempus  eft,  vt  fuperficiem  internam 
deferibamus . Sit  linea  qR  «qualis  lineat  D 36  mi* 
nor,  quam  do  , qu*  fecat  circulum  cylindri  vc, 
effumatur  deinde  interuallum  d 29.  Se  centro 
arcus  portio  deferibatur,  rurfufque  interuallum 
37. 35.  ex  orbita  1 f.  Se  centro  r alia  portio  circuli 
pcculti  deferibatur,  vbi  ergo fe  fecaot  in  pundo 
45. ducatur  linea  45  Q^Rurfus  affumpto  interual- 
li>  O 30,  centro  Q^circuli  portio  deferibatur,  de- 
nubque  ab  orbita  I f interuallum  34  3J  affuma-; 
tur, 8e  centro  pundo  45  circuli  arcus  deferibatur, 
& vbi  fe  fccant  1044  i obducatur  reda  } Iterum 
fumpto  interuallo  o 31  ex  q^centro  arcus  fiatjcen- 
tro  vero  44alius  arcus  interuallo  1 34  interfecet 
pundum  4) : Per  extrema  itaque  harum  linearum 
«lucetur  H -'X*  r 4?  44  43.  St  erit  quarta  pars  co- 
nicae fuperficiei  deferipta : Non  alio  vero  modo 
alterius  quarte  fuperfkies  dcfcribecur  aflumptis 
longioribus  interuallis  redarum  o 46. D 40.&  de 
interuallifi],  curuaruro  47  48.8:48  49.8:  49  30. 
quas  feorfim  defcripficnus  in  fig.  notata  n.  ». 

Si  vero  fuperficiea  coniundluas  , quis  capiat 
dignoiccre,  is  affumpto  interuallo  48  5 6 deleri* 
bat  portionem  gyri  centro 41.  Se  affumpto  inter- 
uallo d$/  dcfcnbac  aliam  portionem  circuli  cen- 
tro q^,  qui  fe  interfecabunt  in  pundo  s3.Se  idem 
fiat  de  interuallo  ff  jtf.  Se  de  interuallo  d 58. 
qui  ie  interfecabunt  in  pundo  52.  per  qu*  reperta 
punda  ducatur  flexa  ?2  53  42  Se  parallela  52  6 u 
& hxc  erit  fuperficiei  coniundiua  comprehenfa 
numerif42  51  61.  qu*  verfus  61  terminabitur , 
vt  placet  ,&  fic  dicas  de  alijs . 

Scias  tamen  hunc  modum  non  effc  prxeifiim. 
Vndftjngcnijs  fcrupolofis  . Minus  fortd  proba- 
bitunptket  quoad  rfum,aut  faltcm,  vt  plurimum 
Infenfittliter  differat  ab  eaadiffimo  . Qui  talis 
erit  . Sit  Conos  ac»,  qui  fuper  axem  eo  trian- 
guli fcalcni,  Se  fuper  planum  C*f  ad  redos  collo- 
catus fit  angulos . 

Sitque  cylindri  fecantis  latus  cC,  Se  radius  Dq, 
quo  eius  perlpberia  DL  duda  eft,  & ci  cc  redagu- 
|,i  linea  cu,  qu*  bafim  cylindri  exprimet,  & cadet 
a vertice  coni  normalis  ah  , qu*  eam  terminet, 
transferatur  que  ch,  fuper  de  , & fit  di  , Se  ab  hoc 
centro  rede  puodatj  ducantur  ad  pundum  io.  Se 
fimUia , quibus  perpendiculares  cadunt  j n » U. 


iSf  ab  iftis  pundatis  affumtturrcd angule  ade? 
nterualium  d pundo.  qno  fccant  ldw  llncxi  10. 
Sralix»  non  autem  a pu.idis  in  quibus  fecanr  li- 
ne* to  t,  k exter* , rartneft.  quia  illxnqn  funt 
in  plano,  quo poaituuxjffc  linea  h fcd  funt  ia 
plano  AC;  planum  itaque CFt  exprimit  bafim  cy- 
lindri, rn  qu6e(l  ho  linea,  3t  vero  cFsplaimm tri- 
angulare coni,  in  qtio  ac  axis , Se  vertex  a • Hac 
vero  interualla’ transferantur  in  ch  V.  g.  Ite  10  I 
«qualis  c 4&r  1.3.  xqualts  C U.  tota  verb  con- 
ftru&to  c is  c,  fiat  vt  prius . Dudis  poftmo- 
dum  parallelis  ad  c»  a pundis  4.  Se  alijs  nuper  fe* 
gnatis , vt  4. 13,  affumatur  in  cc  mallum  re&aiJgu- 
Id  ad  eas  pundi  g * CB*quod  «ric  21  c.ktfjl  413, 
quod  erit  6 13.  & 7 14  pundi  7 * linea  12 .1  j, 
trans feranturque  V.g,  7 14  in  2 J. nempe tfeli- 
neas  tranfeuntes  per  pundum  2 perpendiculares 
adcp,&  fine  2 5,  Se  fnterujHo  pq  polito  pede 
circini  in  centro  qjrylindri  interuallo  Q 5. arcus 
ducatur,  qui  percingat  vfque  ad  lineam  e ■ 3 . fitq; 
arcus  5 8.  eritque  pundum  8 in  obica  158  1 6, 
quii  taiuvim  remouctuciiinca  fuper  2 perpendi- 
culariter.vt .2  vel  quantum  eft  7 14  vade  cir- 

culus cylindri /vel  faltcm  portio  Ellipfis,  qug-pa- 
rum differet  d circulo  qualis  eft  if  D i<S.  trarffi- 
bitper  5.  & per  lineam  CE  in  8.  vade  pundum 
8.  tantuai  rempuebitur  a Jipw  cs , .quaotdm  re- 
mouctur  pundum  7.  a cs  perpendiculari.  Si  vtro 
aliquis  veljt  etiam  exadiiis  rem  profequi  non  tra- 
het arcum  f.  8,.f<4  pqfido  j.  applicabit  oar- 
raam  fadamiuxti  cllipfim  15  p 16.  adperpendi*. 
cularem  Dq,.  qu*  faciat  angulum  mixtilipeum  1$ 
u,  Qjftngulis  pund»  V.  g.  pundo  S-  de  vfii  fe- 
cab>c  3 e in  pundo  8 illud  pundum  8 erit  in  or- 
bita. 15  8 it?.  c*t era  veto  omnia  execucioai  man- 
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Dui  com  conciurffipcifidf  pUitd  yfed  aXi 
non  p;rpenlkulari  jeHiyfupcrficttm 

-Hj : ob  r k i k ; i jfimire  > T * 

HA  c fu  perficies  axi  non  redangula».yel  pq- 
teff  pendere  verfus  apicem  con>,vei  in  auer- 
fam  partem : fed  quo  quq  modo  peodcac,ea J<m  .eff 
operilio  9 ita  comis  poteft  effe,  vel  cuius  bali$  fit 
circulus,  vel  cpi«s  iic-eUipfis ; fed  quxciimqu* 
la  ii  t eadem  etiam  eft  praxk , * , 

Sit  ergo  datus  conus  scd,  cui«2  axis  a b , & fe- 
mlbafis  cmd  , Sc -,!MN  , planum  vero  peodens  ch, 
vel  ci  lineis  exprimatur  . Ducantur  radij,vcl  eo-, 
urin  portiones  1 2.  & exteri  j deinde  a pando 
ducatur  perpendi  cultris  ad  cd  reda  co  , ad  quam 
ducantur  perpendiculares  2 $.  8c  1 6.  Sralixfi- 
cut,&  ad  lineam  cd  ducaniurperpendiculares  I 3. 

8e  t 4.  Se  ali*  a vertice  ver'6  t diftantc  Ic^t  2 
i<U  verte*  diftat  ab  a per  punda, in  y.d.d  alia,quf 
p pediculares  cadunt  red*  «lucantur.  Se  vlwa  pro- 
ducantur quantum  fat  eft  V.  g.  ab  L ducatur  liftw 
l 3. Se  L 6.  & ali*  ; ficut,&  i 1 producatur  linea 
B 3.  k b 4.  quantum  fat  eft. 

Line*  itaque  1 pundo  Lprodudxfecabunt  ch 
planu  pendens  in  oppoficu  apicis  l in  pundis  io 
& g.  horum  itEqqe  pundorum  affumetur  diltantia 
perpendicularis , vt  11  8 a linea  o c,ktranf- 
feretur  fuper  lineam  correfpondentem  redangu- 
li,  fic  diftantia  redangula  pundi  13  i linea  cd 
lignati  in  linea  1 4 13  ««t  «qualis  line*  8 11,  Se 
Eeee  pun: 
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pundi  14.  diftantia  redangula  i cd  erit  arqualis 
difbntia  rrdangular  pundi  7.  a 12.fr  ficde  reli- 
quis, vtpote  pundi  18  i cd  erir  arquaii*  diftontix 

9 10  fr  pundi  »9  a cd  diftantiar  10  aj.fr  cft. 
Per  brc  autem  punda  Agnata  in  lineis,  qua:  pro- 
cedunt a b ducantur  fl:x*c  rj  16  fr  h 19.  a a. 
fre  p atf  xfi.erit  pofitio,feu  fitus, quem  In  plano 
cpDdefcrlbunt  circuli  PE  N,&CMD  ad  planum  pen- 
dens c*  pp>dudi,  fice  14  iJ.&H  «8  17 
portipadfque  cllipfium  erunt ; quas  conus  femi- 
circularis  io  plano  producit  detruncatus  a plano 
CH. 

Produdl*  *utem  liaeis  bn,  fr  bd,  ad  eas  a pnn- 
^ prardifii*  V»  g.  13.  19.  fc  alijs  eiufdem  gene- 
ris producantur  perpendiculares  ipfi  £,  ab  ellip- 
fibos, quidem  ihternisH  t8  17:  fir  h i 9 »2.  que 
tertnitfent  m SN  produdam,  ab  ellipfibus  vcr6 
evt rfn fecis  t 14  »6.  firc  14  if.quar  terminent 
insDitem  produdam,  fic pundum  19  pfoduce- 
tar  vfqacad  23.  pundum  verb  1 J.vfqoe  ad  »4.qae 
fir  fi mul  poterunt  conlungl  linea  aj  «4.  ficut,& 
punda  19  ij.  linea  item  conlnngi  qnibunt,v* 
punda  originaria,!  quibus  prodeunt  i.  & 2.  con- 
ianda  funt  . Iftis  Itaque  pendis  iam  omnis  ap- 
parans adaptatus  erit,  rt  e*  co  erui  pofliot  exop- 
rtt*  fitpetficiej  . 1 n - ' 

Si  ergo  conus  fit  fcalenus , prifi»  opo«**Wc 
dtferibere  totam  eiltpfim  , atff  non,elllpfisqua- 1 
Afcmfcrin  o a?  q.  tali  modo  , Axis  A**  ellipfis 
f ip  *a  in  lineam  redam  extendatur,  & fit  o*, ' 
fingufaque  panda , vt  1 9.  22.  fr  alia , qu*  m ipf* 
funt  in  linea  po  notentur.fr  pandum  22  fit  V.g* 
pandum  P,  & pundum  13  fit  16. fr  c«t.  ab  illis 
vero  pundfs  perpendiculares  erigantur,  *rt  %6  »4. 1 
eiufdem  altitudinis  ,•  ac  pundum  Io.  i lineae», 
quod  loteruallum  redanguld  fumarurj  fr  fic  aga- 
tur de  alijs  pundis , prout  originem  ducunt  i 
punfiis  correfpondcntibui  in  arcu  hii  , fic  di- 
flabtia  pundi  27  redangula  a cd  erit  eadem  , ac 
p q,&  fic  de  alijs, quibus  peradis  per  punda  ex.tro^ 
mJO  tf  q.,  & alia  ducatur  flexa,  qu*  erit  portio 
ellipfii : <|uf  expofcitur,&  quam  conus  datus  pro- 
dudus  vique  ad  planum  CF  fignac  in  Ipfo : fiqui- 
dejn  latitudines  adipifeimur  per  parteS  axis  aa  19 
tranflatas  in  o p , fr  altitudines  per  diftanrias  ppn- 
dorum  »7.  & to.  fr  cart.  i linea  cd  tranflatas  in 
reQas  26.  27.  fr  Pq.,  fr  alias . ; 

Hac  itaque  ellipfi  ereda  , fic  deinde  fuperheies 
interna  extendetur  : Sit  linea  b <8.  feorfira  fum- 
pta  aequalis  linear  bn  aflumatur  interuailum  s 19. 
fir  centro  t deferibatur  arcus ; rurfiifqae  interual- 

10  o 42  in  altera  fig.  2.  centro  pondo  18.  in  li- 
nea s 28  arcus  deferibatur,  fr  qub  fe  decuflant 
arcus  in  pondo  47  ducaturTeda  B 47.  fic  fump- 
rointeruallo  b 40  deferibatur  arcus  centro  b,  fr 
rurfus  interuallo  ja.  33,dcfcribarur  arcus  centro 
pun^o  47.  fr  quo  fe  decurtant  in  pundo  46.  duca- 
tur reda  s 46.  fic  flat  quoque  interuallo  b 41.fr 
interuallo  44.  44  adnenandum  pundum  47.fr 
dc  interuallo  b 23.  fr  44  45  ad  nancifcendum  pun- 
dum  38.  fr  fic  de  alijs, vfque  ad  pundum  %. : perq,- 
extrema  punda  1»  }8.  47.  $6.  & c«t.  vfquc  ad  28 
flexa  ducatur  , qusr  fuperficicm  dimidiam  dimidij 
coni  integrabit,  eritque  eodem  modo  altera  dimi- 
dia pars  facieda  cfi  hfc  pro  alio  dimidio  coni  obli- 
qui deferulre  nequeat, at  fi  cbnus  fit  redus  fufficiee 
hac  quarta  pars  cum  omnes  quarta:  fint  aequales  . 

Verilm  aduertendum  eft  quoque  in  conis  redis 
alio  modo  abfquc  eljipfi  o 25  c^porte  defcribi 
fuper  ficics  propofita  . Sit  ergo  deferibenda  fuper- 


ficies exterior,  quam!  cono  ifc detruncat  ph- 
num  .expediam  linea  csr.  Jnteruallo  bd  deferi- 
batur arcus  Ds.fr  interujlb  m a fralia  quadran- 
tis C m transferantur  in  ds;  firque  m a aequalis 
arcui  d 49.  fr  alia  alijs ; ad  fingulaque  puoda 
ducantur  reda:  velutB  49.  vel  b 40.  fre^t.  De- 
inde intcruallu  b 41  transferatur  fuper  lineam  1 
49.  & fit  • 44.  ficut , & interuailum  B 42.  fr  fic 
B 44.  & fic  de  alijs  vfquead  45-  perque  punda 
O 4 J*  44*  4T*  fr.alij, flexa  trahatur»  quae  termin»- 
bit  fuperficiem  eztrinfecam  deflicientcm  i per- 
pendiculari fedione  B,  d,  47.  * • 

At  fi  quis  fuperficics  coniundiuasexoptet,fum- 
pto  interuallo  b 48  verfus  47  centro  ipfo 
b ducatur  arcus;  deinde  fumpto  interuallo  48. 
42  centro  47  arcus  deferibatur,*  quo  fe  decuf- 
f«4t  in  pundo  46  reda  ducatur  b,  4 6.  fr  alia  47. 
46.  eritque  fuperficics  b,  46.  47.  ea , qux  expo- 
fcitur . 

COROLLARI  V,M. 

OVod  fi  linear  q H,  vel  cp  efTent  fl«x*i  eodem 
modo  operandum  eflet  V.g,  fi  cflent  fuper - 
ficies  cylindricas , quarum  axis  in  plano  iaoeret , 
maxime  fi  conus  efiet  redus,  at  fi  conus  «flet  fca- 
fenuseodem  modo , ac  in  paopofitione  ai.  huius 
de  cono'  fcajeiio  doctumuS  erit  agendum  . 


PROBL.  VIII.  PROPOS.  XXIII. 

i -,  \ 4 

Coni  concaui  quacumque  fuperficie  axi  per- 
fendicular t fefti,  feu  conus  fit  re£lus>  feu 
fcalenus  , feu  rotundus , feu  Ellipticus 
fuperficicm  tn  planum  extendere . 

SIt  triangulum  pe*  axem  conum  exprimens  abc, 
fr  eius  femibafis  ADB,qui  quacumque  fuperfi* 
ele  fecetur  epc  ipfi  plano  triangulari  cab,  fraxi 
ce  perpendicularis ; oportcatqueeiqs  fuperficiem 
in  planam  proficere  • 

Diuifa  eius  graflitie  tribas  circulis  defcrfpti  in 
quotlibet  panes  ad  centrum  radij  ducantur,  vt  cft 
I.  x.f.  frvbifedecuflTamcufn  circu  is  intimo, me- 
dio » fr  extimo  ad  ab  perpendiculares  ducantur 
I.;  4 2.  7 3.6.  deinde  i vertice  coni  C red*  ad 
punda  4.  7.  6.  ducantur,  quales  funt  c 4.  fr  c 5. 
fr  c 6.  quar  fecabunt  fuperficiem  ff.g  in  pundis 
7.  8.  9.  centro  ergo  V.g.  4.  Interuallo  4 c duda 
portione  circuli  occulca  notetur  in  ab  pundum 
ia.  fr  ducatur  3 ia.  Sicque  centro  7.  interuallo 
c 7 notetur  pundum  n.  nec  non  eodem  modo 
in  centro  6\  interuallo  c 6 notetur  pundum  io. 
& ducatur  1 12.fr  I.  10.& idem  agatur  In  omnibus 
alijs  pundis, in  quibus  radij, feu  portiones  radio- 
rum tres  femicirculos  fecant.  Iamque  apparatus 
erit  adornatas  ad  fuperficiem  in  planum  exten- 
dendam . , 

Super  ergo  ac,  feu  fi  libeat  fuper  aliam  arqua- 
lem  feorfim  dudam  centro  c interuallo  14'  17  du- 
catur arcus , rurfufque centro  a interuallo  ■ 17. 
alius  arcus  deferibatur;  & vbi  fe  interierant  in 
pundo  ttf.  ducatur  linea  16  c ,*  rurfus  centro  c 
incerualli  121  ducatur  arcus, fr  deinde  centro  16. 
Interuallo  17  1 alius  arcus  fignetur,  fr  vbi  fede- 
cuflant  in  pundo  17.  reda  ducatur  17  c,  fr  eo* 
dem  modo  famptointernallo  13  d ducatur  reda 

18  C; 
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i*  C;  tandem  per  pun&a  18.  17.15.  a ducatur 
f!  xa,  qa*  in  cono  /e&o,  &r  circulari , vt  in  hoc 
circulus  erigar  ea  erit  ia  alijs  ambitus  quicumque. 
Jtaqnc  coni  fuperficies  , qua*  a i5  18  c contine- 
tur dt  rlla  : que  quartam  partem  coni  operit . 

Superficies  autem  conftiq&ma  eodem  modo 
fiet,  nam  adhibitis  interuailis  it.  » centro  c du- 
cetur arcus,  & 1 2 a centro  1^.  ducetur  arcus, 
qui  fe  iiuerfecabunt  in  pundo  19.  & ducetur  re- 
<ta  c 19.  Jtcrumque  adhibito  interuallo  10.  3 
cenrroc  arcus  ducetur,  a 3 interuallo,  centro 
19-aIius  arcus  ducetur, qui  Ce  intercipient  in  punc- 
to ao«  8e  deferibetur  recta  c 20.  deinde  puncta 

19.  20. .flexa  conjungentur,  6e  fuperficies  17 
40  C erit  coni unctiua  coni  integri . 

Modo  via  fubtractionis  inquirenda  eft  fuper. 
ficies,quar  fccatur  i fuperficie  FEc,quod  vt  fiat  eff- 
ero puncto  21.  interuallo  at  22  ducetur  arcus, 
qui  fecet  ab  in  1$.  & ex  eo  puncto  erigatur  per* 
pendicukris  23  24.  Sc  fic  fiat  de  alijs  punctis  , 
ayibus  perpendiculares  I 4.  & e d,  aliarque  fi 
unt  piures  incidunt,  & ductis  arcubus»  vt7  a 5. 
frigatur  a puncto  25  pcrpeadicularis  a5  25.  & 
est. 

Deinde  intsruallum  14  24  transferantur  i c 
in  27.  fuper  lineam  c i5.  «qualem  line*  14  i\.  & 
loteruallum  12  25.  in  lineam  C17.  ^qualem  linee 
12  I.&  fit  c 28,  & fic  de  alijs,perq;  puncta  ducatur 
flexa  29.  28.  27.  p , Sc  erit  fuperficies,  qu?fita  29. 
pc  detruncata  a ..cylindro  irregulari»  feu  regulari, 
cuius  politio, .feu  fitus  eft  fig. 

Ncc  alio  modo  fuperficies  coiunetiua  inuenie- 
tur . Nam  centro  facto  in  pancto,  quo  pcrpcndi- 
cularesaliorum  circulorum  medij  , 8c  extimi  ca- 
dunt V,g.  in  5.  interuallo  5 8 ducetur  arcus  ver- 
ftis  b a,&  ex  eo  perpendiculares  erigentur  ad  Hy- 
potenufas  u.2.  & 10.3.  deinde  inccruaila  V.  g. 
ji.  30.  &10.  ](.  transferentur  in  lineas  c 19.  & 
c 20  ; notabunturque  puncta  c 32.  & c 33. 
perque  ca  ducetur  linea  28  32  33.  eritque  fuper- 
ficies 28  c 33  coniunctiua,  qua:  exquiritur. 

PROB L.  IX.  PROP.  XXIV. 


Ducfis  radiis  ,fcu  radiorum  portionibus  V. 

2.  3.8e  exteris  ad  centri  circulorum  i pun&is, 
in  quibus  tres  circulos  fecant  intimi,  extimi » Se 
medij,  quales  funt  1.2.3.  perpendiculares  ad  r.F 
demittantur  pro  vt  funt  1 4. Sc  L y.  fic  % 6.  «c 
3 7.  & cer.  ' 

Deinde  interualla  in  arcum  bdc  transfcranrnr* 
ita  vt  p 5.  fic  arqualis  arcui  C 8.  8c  5 7 «qualis  ar- 
cui 8 io.Sc5  4 «quilis arcui  8 9.8cc»t.  Exin- 
de i pun&o  a ad  fingula  puncti  10.  8.  9.  * cxr.  in 
bdc  reftar ducantur  lingula  lingulis  perpendicu- 
laribus correfpondentcs , quarum  longitudines 
transferantur  qufiibet  ad  perpendicularem  libi 
correfpondentcm  , Sc  ab  ca  fuper  pb  menfuretur  j 
fic  a 9 menluretura  pundto  4.  quocadie  1 4 or- 
thogonalls,  vt  fit  4 1 1 arqualis  re&ar  a 9.  du- 
caturque  it  1}  fic  a 8 transferatur  in  5 12.  Se 
ducatur  12  2.  Sc  tandem  a pun&0  7 menfuretur 
diftantiaio  A,quxfit7  13.  Seducatur  reSa  13  3, 
Se  fic  fiat  de  omnibus  alijs  pandis , Sc  iam  appara* 
tus  fabricatus  eft  ad  fuperficiem  exoptatam  repe- 
riendam  perquifituf  . 

Ducta  ergo  feor fdm  linea  mO  aqualis  xc  nafcen- 
ti  ex  ac  , a pundo  Fine  menfuraty , centro  m in- 
teruallo  11  l deferibatur  arcus  occulcas,-  jrar- 
fufque  Internallo  gi  centro  o alius  arcus  deferi- 
batur, 8c  vbi  fe  decuflant  in  pundo  14  ducatur 
reda  m 14.  Sc  ita  fiat  de  alijs j donec  ad  vlcimam 
peruenias  m p ; qua*  erit  squalis  recte  ab  . Itaque 
fi  per  haram  linearam  extrema  puncta  flexa  du- 
catur P If  14  oerit  fuperficies  quatfitapMOco* 
ni,  cuius  bafis  globofa  blc  . 

Si  verd  requiras  fuperficies  coniunctiaas,  et- 
dem  arte  requiri  queunt . Menfurabicur  itaqae 
linea  12  2.  & centro  m ducetur  portio  arcus ; 
rurfufque  interuallum  1 2.  Sc  centro  14.  ducetur 
arcus,  qui  fe  incerfccabunt  In  puncto  15.  ad  quod 
linea  producetur  d centro  m ; quz  fit  m 15:  eo- 
demque  modo  inceraalio  13  3 centro  m ducetur 
arcus » rurfufque  interuallo  I 3 centro  14  arcus 
ducetur, qui  fc  intercipient  in  puncto  17.  duce- 
tur itaque  linea  m 17.  deinde  per  puncta  14  i5 
17  flexa  14  17.  trahetur, &erit  fuperficies  que- 
fitaM,  14  17. 


Superficiem  coni  concaui , cuius  bafis  lenti - 
cularis  , feu  femilenticularis  , feu  cu- 
iufcumcjue  altus  figura  ,fe3i  1 fuper  fi- 
cte cylindrica  in  planum  proijcere . 

Sit  angulus  abc»  cui  infilht  conus  aliquis , 
qui  cylindri  fuperficie  fecctur  ad  illad  planum 
AECperpendiculari,  vt  BDC,  oporteatque  inaeni- 
re  fuperficiem  illius  coni , qui  tamen  habeat  ba- 
fim  ad  libitum  electam  quamcumque,  & triangu- 
lum quodeamque , fcd  tamen  tale  cuius  per  axem 
angulus  aliquis  fit  bca  datus,  extendatur  arcus 
fuper  rectam  ef,  ita  vt  «quales , aut  fere  aequales 
(inc  ef,  & sdc,  & a puncto  f erigatur  perpendicu- 
laris rc»  Sc  ad  quamlibet  longitudine  aperto  cin- 
cino  a puncto  B ducatur  verfus  c arcus,  qui  fecet 
fc,  eritque  recta  ec  diameter  bafis  coni  ad  libi- 
tum electa,  Cuper  qua  fiat  quadrans  cL  centro  h,& 
centro  1 fuper  eandem  lineam  alius  arcus  iL,etic- 
que  bafis  cuiufdam  coni  integrata  ex  diuerforum 
circulorum  portionibus , ipfeque  conus  non  pro- 
prie Conus  , fcd  potius  ex  portionibus  conorum 
copadus  t huius  ergo  coni  fit  ioueaicnda  fuper- 

te,- 


< ■ 

PROBL.  X.  PRO  P OS.  XXV. 

Coni  cuiufcumque  irregularis,  O*  d Qua- 
cumque fuperficie  fefti  orthogonaliter 
pl  a no  snfiflentCjf nperficiem  i nue  ni  re . 

MOdus;  quo  hoc  problema  in  opus  deman- 
datur idem  eft , ac  duorum  prxccdentium 
problematum  . Nam  prids  inuenitur  fuperficies 
coni  irregularis  vab  plano  tnfifteneis  cum  hac 
taaaen  differentia,  quod  cum  v a fit  recta  non  eft 
neccffe  eam  extendere,  vt  ludimus  in  arcu  prarce- 
dentis  prapofidonis  BDC;  fcd  fuper  ipfam  va  eri- 
genda pcrpeadicularis  ah  , Se  extera  , deinde  om- 
nia exequeadt»  vt  ia  antecedenti  propofitione  j 
quibus  omnibus  obferuatis  extenditur  fuperficies 
BIX  j Deinde  fingamus  hunc  conum  ede  detrun- 
catum a fuperficie  cylindrica  angulari  irregulari 
lm  NO,qu«  plano  vab perpcndiculariter  infidae  f 
ad  hoc,  vt  fuperficiem  coni  detruncatam  in  plani- 
tiem dillatcmus,  eadem  obferuabi mus , qux  pro- 
pofitione 23.  huius  late  defcripfimus  . Nam 
centro  l interuallo  im  ducemus  arcum  m 2 , ex  que 
Eeee  % puncto 


j*8  TRACTA 

pancto  s excitabimus  perpendicularem  % 3.  qu* 
terminabitur  in  lineam  4 7 squalem  lineat  b f. 
AfTumpta  itrque  longitudine  7 3 , mcnfunhitur 
a puiutoc  fuper  rectjin  e 5.  & erit  e 6:  Puncta 
itaque  f,  6.  p,  & alia  fimili  ratione  jnuenta  erunt 
«a, per  qua*  tranfibunt  reetar  e 10.  & 10  u.&aliar» 
rritquc  fuperficies  terminata  »ep  > qux  expofei- 
tur . 

Ita  etiam,  vt  in  prop.  prardicta  fuperficies  con- 
iunctlu*  prodibant  i oec  cft  neceffe  rem  vlccrius 
verbis  profequi,  cum  ip fa  figura  fatis, fuperque  id, 
quod  proponitur,  denfonftrct. 

RAio  vero  harum  operationum » quas  in  iftis 
triboi  problematibus  poftrcmis  docemus  confi- 
dit in  30,  quod  reperiamus  omnes  hypotenufas 
procedentes  a vertice  dati  coni.fi?  terminantes  ia 
faperfieicra,  qu«  finguntur, vel  ponuntur  conum 
refeindere : Harum  vero  Hjrpotcnufarum  lotitu- 
dines  adipifeimur,  quodm  datum  arcum,  & nobis 
cognitum  terminent,  quorum  partes  ad  libitum 
diltinxiimiB,  qur  partes,  & carum  fubtenfaruidfc 
fcu  hjrpotcnufarum  diftantiam  determinant  , Bc 
hoc  fufiiciat  cuilibet  inerudito  intellectui  • 

E X‘  P E N S I O III. 

De  fupcrjkto  fphsrica  9 ed/jue  diuerpmodi 
[tfl*  varijs  modis  in  planum  ex  t indenda . 

FAciiiores  extenfione*  prius  venabimur , ei- 
inde  difficiliores»  vc  ordo  dodrinz  fc ruetur. 
Faciliores  funt , in  quibus  fphpra  per  parallelo! 
fecatur , quam  in  quibus  per  circulos  maximos 
vnde  prius  agemus  de  fuperficiebus  planis  «quan- 
cibus  fuper  ficiem  fpharr*  in  partes  fccfcam  a paral* 
jelis  circulis  . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXVI. 

Spbamcam  fuperjicicm  in  annulares  fuper- 
petes  planas  diflribuire . 

Sit  quadrans  fph«r«,  quod  fufficit  acb, cuius 
fuperficies  in  planum  proijcJenda  fit  in  an- 
nulares fuperficies  diftributa . 

Diuidaturcs  quadrans  in  quotquot  partes  li- 
bcat  V.  g.  in  quatuor,  flf  produda  ab  perprimam 
diuifionem  3.  i ptido  c occurrat  diametro  produ- 
co ab  verfuS  D reda  c 3 n:  Sicque  fiat  depundis 
2 i produda  per  eos  linea  2 3 b { ficque  depun- 
dis 3. 4 duda reda  3 4 F,&fic  de  alijs,  fi  ad- 
fint . 

Habebimufque  latera  conorum  redorum.quo- 
rfi axis  V.g.  coni  CAoerie  axis  ad,  bafisfemi* 
diameter  ac;  vnde  fuperficies  erit  ca  s 5 io  orbem 
flexa, que  circaeum  vertitur  ad  altitudinem  a j , 
quf  cft  eadem, ac  corporis  ex  annulis  folidis  com- 
padi  in  fphzra  mferipti , vt  eft  corpus  Jf;  cuius 
annulus  lolidus  mn  pqjtft  idem,  ac  portio  fuper- 
ficici  conice  npqm  coni  Nem  . 

Sic  dicas  de  cono  33  s , cuius  femidiamecer  bi- 
fcosefta  J. » axis  f 1,  vertexj  1 latus  2 e.  Vn- 
de fuperficies  5 3 3 6 fi  imelligatur  circa  conum 
gyraca  femidiaraecro5  3 efficiet  fuperficiem  com- 
minem tum  cono  5»  e, tum  corpori  fpbprc  inferip- 
toinjjulis  folidis  compado  ; culus  vnius  annuti 


t v s xxx n. 

fuptrficies  operiat  planfl  1 i j f . PitmifrAnf 
dfmonllrati*  Archimedis'  Tr.18.  prop.  9.  quod- 
fuperficies  barc  parum  diifv-rar  a fuperficie  ipfius 
fph«r«,eutn,&  multi  laterum  ipfi  circulo  inferip- 
rum  parum  difterat  a tirculn  maximi  fi  rouMIatc- 
rum  inferiprum  plurimis  lateribus  conflet,  vt  pro* 
pof.43.Trad  31. 

Jam  ver6  notum  efi  ex  prcdemonftratis  fedo- 
rem  circuli , cuius  femidlameter  fit  hturroni,  tk 
circumferentia  r qualis  circumferenti^  ipfius  ro» 
ni  cfle «qualem  fuperficiei  ipfius  coni  exclufa  b»- 
fe  ex  propof.34.  Tradatus  31.  Quare  etiam  por- 
tio annuli  plani  diametro  eodem  deferipri  erit  *- 
qualis  annulo  circa  conum  drferipto  , dummodo 
habeat  eandem  altitudinem , Bc  eandem  circum- 
ferentiam quo  fuppofito . 

Centro  * interuallo  b 4 defcribatnr  fcdor  148 
itaque  peripberia  4 8.  «qualis  bafis  quadranti  ille 
erit  «qualis  fuperficiei  conicar  quartar  parti  coni 
7 4 b . Sic  centro  f interuallo  F 3 defcribatnr 
rurfus  circuli  fcdor  3 9 t ; fitque  prripheria  39. 
«qualis  quart«  parti  periphert*  ipfiusbafis  Hi  e 
fedor  erit  «qualis  fuperficiei  coni  j 6 p ; fic,8r 
fcdor  4 10  f eadem  ratione  erit  «qualis  fuperfi- 
ctei  coni  4 7 t , ablatis  ergoifiit  «qualibus  fuper- 
ficiebus  coni  47  f , 6e  4 f 10  ledoris  1 h«c  a fe- 
doris  fuperficie  39  Mta  a coni  fuperficie  3$  f re- 
manebunt fuperficies  coni  refidua  3 647.8?  fec- 
Koris  3 4 IO  9 «quales. 

Remanet  itaque  docendum, quomodo  fcdorlc 
peripberia  fiat  «qualis  periphcriz  bifiili  coni  fe- 
midiametro  7 4.  vt  eflA  5 fiat  circulos, ita  femi- 
diamerrod  J.vtefl  a 6j  iliique  circuli  diuidantar 
in  qaotlibuerit  partes, quoad  fieri  pollic  minimas, 
Vt  13  14.  8r  13  15.  illarqae  transferantur  in  pe- 
riphcrias^.p  Bc  4.  10,  fitque  «qualis  ff  13  parti 
3 II.  & 13  /4  parti  4 16.  Sefic  de  ailjs, donec  fine 
numero  «quales,  qu«  in  quadrante  13  15  6.  Be  in 
peripberia  13.  11. 9 fic.fc  ill«,qu«  funt  in  ambita 
>3  14  5.  ac  qa* in  4 16  lO.xquabunturqjpbifi- 
cdifr  fenfibilitcr  peripheria  13  15  6 ac  3 u 9 
pariq;  modo  quadrans  is  14  3.  ac  ambitus  4 16 
io . Si  ergo  omnes  femiannuli  fuperficiafes  arca 
conos  in  annuloru  planorum  portiones  prolicia- 
tur , qti*  eis  fint  «quales  habebimus  quadrante» 
fpher«  fuperficiei  in  annulo*  planos  , feu  corunt- 
portiones  proicdam,  vt  erat  agendum 

PROBL.  II.  PROPOS.  XXVII. 

Sphtric/tm  fuperficiem  a triangulari  fuper  fi - 
C icfcflamm  annulares  Jupetpaes 
protjcere . 

DOccbimus  In  fequentibut  eadem  ratione 
fabnixi  diuldere  fpheram  , 8r  eam  in  tales 
annulares  planas  fuperficies  proijcerc,  qu«  rurfus 
circumuoJutf  ipfi  fph«rp,8r  in  formam  fpb«rii:am 
redade  emifpbcrium  eius  in  triangulum  diuidant, 
V.g.  fi  fphera  triangulari  fuperficie  plano  perpen- 
diculari hdra,8rhog,  8rdfg  fecetur.lnuenirc 
fuperficiem  refiduam^?  ab  Ipfo  triangulo  fpbpr i- 
co  comprehenfam  h d g mof.  Fado  circulo  abcd,* 
diuifoque  in quadraotes ; ineo  inferibatur trian- 
gulum edi  , & ab  aliqoo  eius  angulo , rt  ab  s du- 
da reda  ex  vitra  circulum  quantum  fat  erit.Oiui- 
dacurque  quadrans  Fc , in  quot  libuerit  partes, 

& per  punda  terminantia  rcd«  agamur,  vt  3 4 
rcrfti 
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WVfifl*  n.  fic  f . I vfque  ad  I2,fic  i 4 vfqj  ad  13. 
fic4  c vfquead  14.  ficcy  vfquead  7 j nempe  ad 
Jioeam  ix*  II . Deinde  modo  faperiiis  defer ipto 
/Sint  portiones  annutorum  planorum  V g.  ( 4 IJ 
i<5  , Be  ali.u,  quz  fingulf  ab  F vique  ad  I termina* 
buntur  modo  fuperius  deferipto,  vt  fatis  vides» 
«runtq;  fuDerficics.qu*  fphcricu  fcgnicotuni  Di* 
*xtra  triangulum  srn  remanens  operiunt. 

Modo  accedamus  ad  fuperficiem  inueftigan- 
dam  , quz  intra  tertiam  partem  trianguli  Di  i re- 
nfanct.  Dudo  itaque  arcu  1 17.  & meafurato  fe- 
m i diametro  ao  l fuper  it  19  erit  quadrans  21  19 
circumferentia  bafis  coni  20  t <2:  quam  mini- 
mis partibus  affumptam  menfurabimus  fuper  I 17 
Se  a cenaro  12  trahemus  lineam  17  18.  8e  pundo 
9 eodem  centro  ducemus  arcam  } r 8.  Arefiet  fo- 
«perficies  » qua*  aperiret  conum  11  J 12  quoad 
partem  22  3 t 20.  fed  volumus  folum  eam  par» 
tem,  qua:  operiat  12  23  20  1 . • 

Affumpto  itaque  223  menfurabimus  fuper  t 
»4.  Sf  ducemus  quadrantem  23  30.  Deinde  fu- 
per  eundem  k a menfurabimus  lineam  rt.13.8c 
erit  x 24.  rrahemufque  a pundo  24  redam  24.31 
perpendiculatead  AK.qux  occurret  arcui  25.  30  in 
pundo  31.  erteque  arcus  30  31, quem  fubtendit  22, 
33  quem  menfurabimus  a pun&o  18  vfque  ad  pun- 
fiam  32.  & ducetur  reda  1 Ja.eritqtie  fuperfi- 
cies  nigra  l 32  18  17.  quz  quzritur  operiens 
folum  partem  22  23  r 20. 

Rurfus  menfurabimus  32  18  fuper  arcum  3 33. 
& ducemus  c 33.  redam,  eritque  reliqua  fuperfi- 
ciea  % »2  1?  planum  operiens. 

Patet  verb,  qubd  reliquar  du^  partes  in  trian- 
gulo edi  funt  iltis  zquales:  Vnde  replicatz  fu- 
perficies  i $ 33.  & 1 31  18  17.  afiumpex 
fexies  totum  triangulum  zquabunt  in  fuperficie 
fpharrx  i triangularibus  fuperficicbds  fecantibus 
relidum.  Vnde  turti  fuperficiem  portionis  fphx- 
r$  dIf,& reliquarum  bad  » fe  E fi  i,  tum  trianguli 
edi  remanentis  inucnimus. 

COROLI.ARI  VM.  . 

IDem  poterit  fieri  etiam  fi  fit  quadratum » aut 
pcntagomim,vcl  quzlibet  alia  figura: qup  fphp- 
ram  fecet.vt  patet  in  figura  m appotica»  quz  nullis 
lateris  adornatur . 

PROBL.  III.  PROP.  XXVIII. 

S uperficiem  [ph&r*  i qmtuorfuperficicbus  in 
quadrum  politis  ctr culo  maximo  perpen- 
dicularibus fcftam  i tntraque  eas  com- 
prchenfamy  inuenire . 

Sit  Circulus  abcd » exprimatque  fphxram»  ii* 
quo  fic  quadratum  eifdem  literis  infignicum  • 
quod  demonitrec  veftigia  fuperficierutn  plano.  8c 
circulo  aicd  incumbentium  , fitque  reperienda 
fuperficics  fph^rica , quz  ab  illis  fuperficiebus 
clauditur. 

Super  latus  Di  fiat  fcmicirculus  dlb.&t  diuida» 
tuf  in  quotlibet  partes,  ducanturque  perpendicu- 
lare* a diuifionibusfadis  L 2.  8c  ex  illis  pundis 
lignatis  jn  latere,  bo  ducantur  paralie!;  ad  diago- 
nalem ba  , rt  2 3,  Vel  3 6.  fic  4 7.  & P 8.  8e 
cummucQtur  vfquc  4d  circulum  in  10. 11,  I*.  13. 


Deinde  alif  quoque  ad  libitum  ducantur  prxdiitis 
paralie lz,  vt  1 1 17. ‘fc  1 5 /8. 

Prodnda  deinde  alrera  diagonali  cd  *fq;  ad  Js'  ad 
eam  per  pundaTcde  ducantur  V.g  14  17  n » 
& 17  13  M.fti?  l»  o , 81  czt.  deinde  fuprr 
eandem  diagonalem  c n , vrl  aliam  rccfcim  ficubl 
fi»do  centro  m ninirruallo  D 10.  ducatur  arcus 
18  19.  8c  i pundo  8 duda  a-i  8 1*  perpendiculari, 
occurrat  quadranti  10  21  radio  1 10  deferipti  ; 
affumarurque  arcus  23  21 . A*  «men&irttuF  a linea 
DO  in  vtramque  parrem  fuper  arcum  18  19.  po- 
flea affumpto  interuallo  ld  tangentis  dl  in  pifn- 
ftoo  vbi  db  terminat  vfquead  ei  normalem  Qt., 
centro  18  arcus  deducatur, 8c  rurfus  centro  D alius 
arcus, 8c  vbi  coueniunt  in  pu&o  24  ducaruPascus 
18  D4Sr  id€  fiat  ad.aliam  parte, ducendo  arcu  p 

8c  erit  18  19  o portio-prima  fuper ficiri  quzfitx . 
Eodem  deinde  modo  centro  p interuallo  v tp  de- 
feribatur  arcus  ay.  &r2tf.  fiatque  zqualis  arcui  18 
19.  Vel  duplus  arcus 23  2 1.  rurfufque  interuallo 
v 11  eodem  centro  arcus  defendatur  27  28  Du- 
da deinde  7 29  parallcltad  dc  occurrente  arcui 
30  31  ex  femtradio  32  U in  pundo  29.  & af- 
fumatur  arcus  19  31.  &r  menfuretut  i linea  od 
hinc,  8e  inde,  8r  fit  arctis  27  iS  duplus  arcas  29 
31 . Deinde  interuallo  ld  tangentis  dL  in  pun^o 
d facio  centro  io  pundis  27  2?  duo  arcus  ducan- 
tur, 8 c quo  fe  decuffjnt  in  pun&o  32  : fado  cen- 
tro, ducatur  arcus  2 y 27, fic  fiat  ad  aliam  par- 
tem, eritque  fuperficies  fecunda  fpherica  Imi- 
nens  plano  7 4 8 P,&r  fic  fiitdealijs;  donec 
peruenias  ad  y 2;  vbi  cum  iam  non  amplius  cir*- 
culo  dLb  occurrant , fed  maximo,  ideo  redis  po- 
terunt terminari . Verum  fi  aliquis  harum  fuper- 
ficierumterininaiionem  exadiorem  exoptet,  po- 
terit  tria  punda  repetire,  vt  videre  eft  In  arcu 
34  35  pofita  foperficie  z iuxta  fuperficiem  x 

ad  hoc.vt  totius  fuperficici  xz  fimul  tria  pun- 
da habeamus,  eodem  cniin  modo,  quo  reperta  cfl 
diftantia  37  34  ex  arcu  40.  41.  IV  38.  3<.  ab 
arcu  4*  43>®f  ?9  JS  ex  arcu  44  45  eoj£modo,fV 
pundum  3 6 intermedium  inter  34  fe  33.  & alia 
quacumque  intermedia  punda  cuiufiibet  alterius 
fuperficiei  reperientur. 

PR03L.  IV.  PRO?OS.  XXIX. 

Superficiem  fph*nt .)  ijuatuor  fuperficiebus 
in  quadratum  oblongum  pc/itis  , ey 
ptanu  circulari  perpendicularibus  (cila-n 
in  planum  proijcere . 

H&c  praxis  param  diifert  a pricedenti  . T a. 

lifque  efl.  Fado  circulo,  8c  diametris  fe  dc- 
cufTmtibjs  fedo,  deferiptoque  in  eoparallelo- 
grammo  asCD,  fuper  vtrumque  latus  (einicfrcuii 
defcribancur  aeb,  8c  ure.  a quorum  altero  t vc  i 
B»c  in  partes  zquales  diuifo  demutantur  perpen- 
diculares quales  funt  p y.  2 3.  fe  4 6.  8i  aii*,  8e 
puodis, in  quibus  fecaat  6 3.7  deducantur  pani- 
iel*  15.9  diametro  ac,  quibus,  de  aliz  addantur 
pro  Jibito  10  ta.&f  tt  3.  Per  centrum  autem  y 
ducatur  reda  perpendicularis  ipfi  diametro  ac; 
uz  fit  vc  » ad  qttam  per  bina  pmida  in  arcu  a 8 s 
gnata,  a lineis  nuper  ad  illum  unmilfis  ducantur 
redf  11  10  M,8t  (o  9 N fic  9 8 c,v8  7 o , 5t 
tandem  7 19  p ; quibus  interuallis  ducantur  arcus 

fado 
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fado  fcorfim  centro  fuper  lineam  ry*jn  t V.  g» 
Intcrinllo  l 19.  «fucatur  arcus  23.  deinde  2 w 
&ritfarcu*  interuallo  p»  19  fi tnc  arcui  27.  18 
inrcrmllp  p 7.  fir  fic  dc  al  js  , vt  fecimus  in  ante- 
Cld^ntfi  vel  fempcr  eodem  centro  e adhibito,  vel 
fi  fpatium  deficiat,  vtlibet  lumuto. 

Hi  inde  in  lingulas  chordas  finis  fcmicirculu: 
fuper  ac  erigatur  V.  g.  diametro  chorda  II  14  fic 
10  15,  fic  9 16.  8c  Cie  dt  <)\ji  velut  vnus  cx  ipfis 
elt  rircultis.49  30  J 1 . diametro  chorda  9 1 tf  de* 
ductus  ; deinde  a lingulis  j undis,  in  quibat  prx- 
did*  clfifcijde  latera  fecant  BI7.  8e  By.  ficut,  Se  y 
V,  St  17  v perpendiculares  ad  AC  excitentur  veluc 
tunt'6  V 30.,fiy  3 3»  1 lic  5 33  i Gc  17  34.  & 
cxl  quxquxhbct  ad  fuum  circulum  terminent  ; 
qui  fuper  eam  chordam»  a qua  di fc edunt  lineat  cf- 
fedi  (unt, quibus  habitis . 

A pundo  jy  in  linea  eQ  menfuretur  arcus 
36  37,8:  lic  jy  14 ; deinde  arcus  36  38.  & fit 
arcus  35  13  mtnfurctqr,  deinde  fuper  e 39  linea 
ipfiEC^.normali  ab  e deduda  diftantia  1 b fado 
.centro  mpundo  3 g*  Se  exinde  in  pundo  »4.  in* 
tcruallo  et  (angentis  jn  pundo  b vbi  y b termi- 
nat, Se  centro  pundo  39.  duo  arcus  deferibantur, 

Sc  quo  feioterfecant  in  pundo  40  fado  centro 
ducatur  arcus  24  39.  Se  lic  fiat  ad  aliata  partem  : 
fcd  interuallo  adhibito  a x tangentis  in  pundo 
A » Se  vbi  in  pundo  yo  arcus  fe  fecant,  arcus 
ducatur  ij  24.  eritque  23  14  3 9 prima  fuperfi- 
ciC  quzfita.  Eodem  vero  modo  prorfus,  vc  arcus 
2 3 24  triminatus  eft,  terminabitur  quoque  arcus 
25  1 6.  At  arcus  »7  18  terminos  przbcbic  arcus 
41  41, cui  fubtenditur  reda  4 6, Se  quialioea  sq_ 
ftat  loco  lioez  GV  30  ; ideo  vt  arcus  4»  41  termi- 
nat In  ipfam  30  c.  Sic  Se  arcus  »7.  »8.  Poftmo- 
dum  ducentur  arcus  16.28  interuallo  b t,  & ar- 
cus 27  iy  interuallo  a k , & In  antecedenti  pri- 
ma fuperficie  fadura  cft,&r  erit  27  2y  26  18 
fupe:  ficics  fecunda , Ita  quoqtfe  efficiemus  fuper- 
ficicm  44*  Sic  & fupcrficicm4y.  cuius  arcus  48 
49  zquabitur  arcui  3^  30  34.  quem  linea  17  5 
fubtendit,  Sc  hinc  fuperfinies  refiduz  46.  Se  47  eo- 
dem quidem  modo  quoad  arcuum  longitudines 
determinabuntur ; fcd  latera  V-  g.  yo  51.  vei  re- 
dis terminabuntur,  vel  tribus  pundis  repertis: 
fi  fuperficie»  illa  fit  latior . Verum  przfuppono 
iftas  fuperficies  adeo  efieparuz  latitudinis,  vt  ar- 
cus yo  yi  per  tria  punda  repertus  vix  differat  i 
linea  reda . Vnde  fccuri  linea  reda  pro  curua 
poffit  viurparlabfquc  fcrupulo  fcnfibilis  erroris. 

' PROBL.  V.  PROPOS.  XXX. 

Superficiem  fpharicam  j quatuor  fuperficie - 
. Ius  in  quadratum  pofttis  plano  alicui 
circulari  fphara  ouhogonahbus  in  pla- 
num proijcere  alio  modo,  ac  in  prxceden- 
'libusfatlumeft. 

Sit  fphera  circulo  abdc  exprelTa,  & liter*  qua- 
dratum quoque  notent,  at  Ab  ; bd  j dc  j ca  la- 
tera fint  vefiigia  fuper  ficierum  fecantium fpliz- 
rarr>  perpendicularium  ipli  circulo  abcd  , In  qua- 
drato ali)  circuli  concentrjci  iuferibantur  V.g. 
gufe,&  al  ij  arcus  1K,&  tc^quoe  quot  placet  i qui- 
bus, vbi  iecant  bc, ducantur  eidem  sc  perpcndicu- 
res  Tcluti  o J.  »6.  3 7,4  8 j 1,9.  & 1 10. per- 
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que  punda,  in  quibus  fecior  arcom  bd  ducamur 
rcctz  , qu*  fccent prodactam  ad; lic  perpuncta 
10.9  ducatur  recta  10  9 11.  fr  per  9 y.  reda 

9 5 is. Gc  per  puncta  y 6 recta  y 6 13.&  czt.&* 

vt  fupra  fecimus  in  ad.pr.h.  reperrafur  fuperficies 
fphzricz,  qu*  inter  circulos  concentricos  velud 
cfih  , Se  2.  iy.  14.  extenduntur  qualis  cft  fuperfi- 
cies y.  6 1 6.  17.  &r  reperiantur  aliz  , & ita  totum 
fpatium  circulo  cfeh  -circtunfeeptum  fuperficie - 
bus  fuis,  nempe  y 16  17  6 6 al.  Se  7 »2  Se  7 8 
fi  quater  fumantur  erit  opertum  .1  * 

Ad  hor  autem  , vt  reperiamus  -fuperficies  an- 
gulo bfu  inrerclufai;  duda  fcorfdtn linea, ciedoq; 
jn  ea  ficubi  pundo  N,  alfumatur- arcus  b io. 
Be  3 pundo  n menfuretur,  Se  fit  no  » deinde  fura- 
pta  intercapedine  It  10  centro  M per  O arcus 
»1  13  areat  19  18  pquaHs,f*doq;  centro  in  punr 
do  23 .Se  rurfus  in  n ducantur  duoarcus  iotertial* 

10  tangentis  in  punda  b vfquead  x in  lineam 
normalem  Ex,  Sequo  fe  decufiatK  arcus  it»  pando 
24-fado  rurfus  centro  eodem  interuallo  ducantut 
23  n,  Se  idem  fiat  ad  aliam  partem  «ludo  arcu  22 
n , eritque  fuperficies  2 2 23  N pritp*  anguli.qup 
quzritur . I )cinde  rurfus  ccotro  m aliquo  in  linea 
m N interuallo  n io,-  ducatur  arcus  >5  %6  Zqua- 
lis  eidem  22  23.  Se  rurfus  eodem  centro  21 ; fed 
interuallo  1 1 9 duearar  arcus  27  28  . f iatque  x7 
qualis  arcui  21  to  ; ducantur  deinde  arcus  28.16. 
Be  27.2  y.  vtdudus  efi  arcus  2?  n,8c  eodem  inter* 
ustio,  Se  erit  fecunda  fuperficies,  quz  requiri- 
tur 27.  28.  25.  26,  SeCic  tertia  quoque  reperienda 
erit . Spatia  autenv  a 20  c implebuntur , vt  fupra 
fadum  in  pr.17.  b.  vt  fatis  confiat  cX  figura  ipfa*. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXXI. 

Sp^tricam  fuperficiem  angularibus  duabus 
fuperficiebus  ciufdem  piaro  circulari  per- 
pendicularibus feflam  m planum  proij - 
ccre  % 

SIt  fphera  expreffa  per  circulum  abcd,  fintque 
vefiigia  angularium  fupcrficierum de  , & rc 
angulum  qucmcumque  facientia  in  e ; litquepro- 
pofitum  reperlre  fuperficiem  fphzricam,  qu*  ab 
illis  fupetficitbus  concluditur  . 

Trahantur  redr  parallclz  ad  libitam ' difian- 
tiam, prout  commodius  fuerit  1 2.  Se  3 4.  Se  6 5. 
vel  piures  vfque  ad  radium  bd,&  rurfus  aliz  ad 
eandem diftantiam  ab  ec,  qua  difiant  ab  ed  primo 
dudz.vttf  9 7 10.  8 n.  quz  pertingant  fal- 
temoccultz  ad  femicirculos  fuper  priores  paral- 
lelas trados, nempe  8 11  ad  6 n y,fic7  10  ad 
3 io  4.  lic  6 9 ad  I 9 2 . 

Poftmodum  vt  fecimus  fupra  per  punda  6 r 
ducatur  ad  ec  prpdudam  reda  12  r 6.  8rczt.Se 
ducantur  arcus  V.  g.  6 13  centro  12  interuallo 
12  6.  & ali  j omnes  . Fiat  autem  arcui  5 11.  arcus 
6 13  zqualis.&r  ducatur  f 13 reda,  qu*  licet  in 
fphzra  curua  fit , non  tamen  in  multilatcro,in- 
feripto,  8r  erit  fuperficies  F 6 13  prima,  quz  que* 
ritur , qu£  operit  planugi  F 6 14.  Eodem  autem 
arcui  6 11  , fiat  quoque  arcus  6 15.  & arcus? 
16  arcui  3 10  ; ducaturque  reda  iy  \ 6.  Ecerk 
fecunda  fuperficies  iy  16  6 3.qu$  imminet  plapo 
J4  17  6 3 : Eidem  vero  arcui  3 19  fiaVzquahs 
arcus  3 18,  at  arens  1 19  arcui  1 9.  & ducatur  1.8 
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/9.  eritqu:  fupe rftcies  1 J 18  19  ,quac  io  fphg*  . ftra ui mq s : habeaturque  nota  normaJjj  ap  ficut 
ram  operiet  planum  ao  17.1  3.  pari  vero'  tg  arcum.  Se. eius  fubtenfam,  8e  derade  ao, Sc ideo 

refiiua  fupcrfictei  )0  aio  ierit  ( cum  pr*fuppo-  fubteofam  ipfius  t fi  crgoTuper  bafim  r e ipfi  .t  a. 

circularis  ) vcluti  fuperficies  cy-  actualem  faciamus  triangulum»  cuius  finguU  la- 
I mdti  diametrum  id  habenti*  . Vei  fiet  xrqualis  teraec»  &rt  r fine  fqqualia  triangulo  Aro»  patee 

Trapcziol  aj  » cuius  latus  d aj  aspuatur  arcui  ex  prop.aj.lib.l.  die  triangula  «qualia . Deinde, 

Div,&  latus  p 14*  arcui  1 9»  fit  trapez  utceh.  Ducaturq;  planum  hf  normaio 

. t * plano  Tio&firdio quoq*iL normali* erit.Tunccu 

THEOR.  f.  PROPOS.  XXXII.  iam  habeamus  notam  tg, & ch  c*  prffuppofitojac 


In  quacumque  corpore  fpharico.,  Elliptico, 
feu  cthm  P arabo! ico , O*  Hyperboltco 
corpus  pUnis  fuperfleiebus  conflans  in - 
feribi  potefl . 

Sit corpu»  aliquod,  aut  fpbarricum,  aut  Ellipti- 
cum, aut  Parabolicum,  feu  Hypetbolieum  . 
Dico,  quod  corpus  In  illo  multis  fupcrficiebus 
conflans  inferibi  potefl : Secetur  in  fig.p.JJ.per 
aliquem  axem  multis  planis  afi  , & AOH,deinde 
parallelis  maximo  ipforumifcC,  8f  mp«m,  Sc  cart. 
diidis  verh  fubtenfis  pc,  & CU,  per  eas  agatur  pla- 
num pceh,  fir  ita  fiat  dc  omnibus  alljs  vndequaque 
&erit  corpus  inferiptum  corpori  exhibito- 
Probatur . Nam  tunc  dicitur  aliquod  corpus 
Inferiptum  alicui  alteri  corporl.cum  omnibus  luis 
angulis  foKdlt  tangit  cprpus.cui  inferibitur,  fed 
omnis  fuperficies  inferipta  tangit  corpus  circum*, 
ambicftrfuis  angulis, quod  tranfeat  per  F,G»&  I»H 
extrema, qup  in  fuperficie  exhibiti  corporis  funt. 
Ergo  etiam  omnis  angulus  folidus , qui  angulis 
planis  conflat  In  fuperficie  corporis  dati  termina- 
bit: V ndc  erft  inferiptum  corpus  multis  fupex- 
ficicbus  conflans  in  corpore  conuexo  exhibito  . 

Quod  autem  per  fg,&  1«  fuperficies  dudf  fint 
planae,  conflat  ex  eo,  qaod  sc,  & sh  lant  paralle- 
lae ex  eo»  qui*  plana  parallela  mfgn,&  iLC,aut  cir- 
cu!  i fiat  in  fphera,  aut  etia  ellipfeS,vt  in  fpbf roi- 
de>&  conoide  omnes  verb  cllipfcs  parallele  fimi- 
le»  funt  ex  It . trad.aj  & ex  prop,40.1ib.<J.  omnes 
quoque  circuli . Quare  eric  applicata  oh  adio,vt 
Ob  ad  fi  ex  prop.54.  Trad,*4.  & ex  pr0p.4j.lib. 
6.  quare  ex  4.  lib.  6.  cum  triangula  ctF,&  hos 
fi  nt  srqmangula,  etiam  fg  , & bh  eruat  parallel* 
laterum  proportionalium. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXIII. 

St  fit  aliquod  corpus  fphtericuae , vel  Ellip- 
ticum , aut  etiam  Parabolicum , vel  Hy- 
perlohatm  i in  quo  infcripli  alicuius  cor- 
poris omnia  triangula  s qua  tnttr  plana 
per  idem  punflum  fecantia  continentur, 
cognofci  poffint , etiam  tota  fuperficies 
‘ corpotis  inferipti  obtinetur . 

SK  corpus  fphartfcum  a»c  , & fecetur  diuer- 
fis  circulis  (imellige  vefb  fi  fit  Ellipticum  de 
Ellipfibus  per  idem  pundum  quomodocumque 
duait,  « fi  fit  Parabolicum,  vel  Hyperbolicum 
de  parabolis, feu  HyperbollS  per  axem  dudis,  vt 
ex  Defin.  trad.15.  conflat ) V.  g.  circulo  ali, 
te  agH  , 6r  c*t.  hSterquc  fit  inferiptum  aliquod 
corpus  pol ygoniem, quod  poffe  fieri  fuprademoo- 


angulum  redam , fi  extendamus  r e , & fiat  r 1 *- 
qualis  ipfi  tL  aequabitur  triangulum  tcl  triangu- 
lo t r 1 ; duda  per  imaginationem  fubtenfa  1 c ex 
prop.xi.Hb  1.  Quare  fi  data  lh»  &gh  fuper  U 
fiat  triangulum  1 n r hoc  erit  aequale  triangulo 
xGa,  vnde  trapezium  f I r n aequabitur  trapezio 
tlhg  .Vnde  patee,  quod  etiam  fi  non  ducatur  1 c 
idem  tamen  potefl  prarfiari  habitis  pundisx,  8c  H 
ia  plano,  quae  fint  1 , Sc  n . 

! PROBL,  VII.  PROPOS.  XXXIV. 

Spharicam  fupirficicm  in  planas  fuperficies 
per  circulos  maximos  diuifam  extendere. 

Hic  efl  huius  expenfionis  pars  fecunda,  in- 
qua  conabimur  fphericara  fupcrficicm  in 
planas  proifcere,  quae  tamen  non  parallelis,  rt  in 
prima  parte  praefupponatur  diuifa,  fed  circulis 
maximis. 

Sit  ergo  fphpra  a ic, circuli  j maximis  feda,qup 
fedecufienr  in  centro  B,&quiarcx  propof.tJ.tr ad, 
»9.  circuli  eleuati'd  plfeno  fitum  confequuotur 
in  ipfo  plano  , qui  nonefi  ; circulus  ; fed  ellip- 
fis,  cuius  femidiameter  maior  efl  ipfe  radius , at 
minor  fubtenfa  arcui,  quo  didus  circulus  ab  ipfo 
plano  cleuatus  di  Hat  a vertice.  Ideo  , fi  aliqui* 
arcus  diflet  a vertice  quantum  efl  arcus  sr  forma- 
bitur Ia  plano  cl I ipfi s er, cuius  femidiameter  ma- 
ior efl  radius  bh,&  chorda  a t.fubteudens  arcum 
■1  femidiameter  minor ; Sic  dicas  de  circulo,,  qui 
fiteleuatusa  plano  quantum  efl  ce,  nam  fubtenfa 
s J minor  femidi  ameter  erit  ellipfis  in  plano  eius 
fitum  exprimentis  .*  quare  erit  ellipfis  bg  . 

Ellipfibus  ergo  prardidi^  deferiptis  ex  trad.»4 
propof.»7.  vd  inftrumento  , vel  faltem  ellipfis 
quartam  partem  bc,  quaefufficit,  fuper  fingulds 
V.  g.  finus  1.  a fiet  quadrans  circuli»  fic  fuper  4.5. 
&e  j.^ccrt.  qui  erunt  t.6.  ti.  Sr  4.9.  11.  ac  a, 
10. 1 J.  a pundis  vero ; quibas  finus  fecant  ellipfis 
ambitum  bf  V.  g.  a pundo  7 erigatur  parallela  ad 
radium  bh  , vfque  qub  fecet  quadrantem  t 6 11 
fuper  finum  ipium  eredum  in  pundo  6 . fic  k 
pundo8  alia  parallela 8 padlH  ducatur, donec 
fecet  quadrantem  4 9 ia  in  pundo  9.8C  fart.qui- 
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buj  pneftUis  erit  parata  conflrudioad-fupcrfi- 
ejem  extende rt Jam  . Fiat  ergo  eMrpIrs  jj  tb 
kda  <fx  axe  40  u,-fe  hb  , in  qua  punda  fubteofa* 
rumaftus  18  17.  fe  14  1 y.  fe  cptera,  quale  vnam 
ex  jjseft  pundum  40.CX  pryc.reprriuntuiYtr.inf. 
feremlarquc  efTent  partes,  in  quas  fecatur  a radij* 
V4(.&cxt.  fedeum  fenfibilircr  ille  partes  non 
differant  i quadrante  at  s,vclcESj  ideo  transfe- 
rantur ili*  partes . 

Seorfim  igitur  agitur  linea  KL,fe  finguj*  partes 
quadrantis  bc  transferantur  in  eam,nfmiru  »i,& 
1 4.fe  4 »,fe  c*t.  qu*  fint  icm,  & mN,&  cst.pqu* 
puoda  notata  k,  m , k,  o,  p,  ducantur  ad  l*  per- 
pendiculares, qu*  fiant  «quales  hinc  , & inde  !i- 
ne* iL diftantijs  normalibus,  qu*  intercipiun-. 
tur  Inter  radium  ih,  fe  parallelas,  qu*  funt  7.  6. 
8.  9.  fe  c*t.  ita  vt  k »0.  fe  t si  *quetur  linee 40 
18.  (icM»j  *quetur  interuallo  14  iy.  ficut > fe 
eidem  M 23  fit  squalis , linea  vero  s 24  equabi- 
tur  interuallo  10  13.&  pariter  ipfi  reda*  2y.  fe 
fic  de  exteris : per  punda  verti  »0  12  14.  & alia 
vfque  adi-  ficut,  fe  per  punda  21  »3  »5  vfque  ad 
L flex*  du*  ducantur, & habebimus  fuperficie  10 
21  l-,qu*  erit  quinta  par*  dimidi;  l*ertiifphprlj,& 
planum  fitumque  hiq»  csteraque  squalia  operiet. 

Id  verti  ex  3J.h.  fatis  euidenter  confiat , Nam 
latitudo  *l.lo  zquatur  fubtenfe  arcui  CE, longitu- 
do vejti-quadranti  cB»fingulsqtioqj  partes,  vt  21 
2 3, vel  24  a y fubtenfis  arcubus  parailelonim,qui 
reprefentantur,  in  quadrantibus  e 10  13.  aut  14 
If*  ijjfimilitcr  «quantur;  qu*  partes  parallelo- 
rum inter  circulos  maximos  intercipiuntur;  quo- 
rum vnus  reprefentatur  per  lineam  flexam  , & 
quartam  ellipfis  1 8 F , alius  verti  fubintclligitur  ad 
aliam  partem  du&us  . 

Si  vero  quis  cupiat  fuperficies,  quse  iunduraS 
coniungunt,  (ifphcrafit  alicuius  grafficiei,  iam 
per  fe  clarum  cfi.anruilum  planum  » vel  eius  quae- 
iam  partem  fqcr  eampribcre  . 

Poterit etum  alio  pado  fuperficies 20. 21.  L, 
fe  promptius  inucniri : nam  dudis  perpendicula-*; 
ribus  r,  355  & alijs.  ducantur  arcus  33 

34-  & 3 5 36  fe  alij  , qui  $ duobus  radijs  a h,  fe 
t H intcrcipianrur : Deinde  diuiff  linea  kl  ia 
partes  squalei  partibus  quadrantis  ba,  fe  du&is, 
vtfupra  lineis  20.  2 J.fecarr.  fiat  al  ao  arcui  at» 
& 12.23  ?qtiaiit  arcui  39,34.  fic  24  25  arcui  3 y 
fecct.  Nam  fere  eadem  panda  habebimus, ve 
prius,  fcd modus  noo  eft  aieoperfedusjfe  deficit 
a ventate»  licet  expeditior . 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  XXXV. 

Sphericam  fvpaficicm  circulis  maximis  di- 
utfam  tn  pUnas  proijcere  fuperficies , i 
cylindrica  fupei ficre  plano  eiufdem  circu- 
lari perpendiculari  feclam . 

SIe  fphfra  abc)  oporteatque  reperiri  fuperfi- 
cies eius  fecla  a cylindrica  fuperficie»cnius 
vcftigij  funt,  vel  connexe  cn,  vel  concau?  ecf  . 

Proieda  itaque  in  planum  fuperficie  fphfr?,vc 
luperitis, cuius  parcesfirtt  40.44  4I.&  41.45.41.  & 
tandem  42.  46.43-  qu£  circumoperiant  fpheram 
quantum  cfi  arcus  C,  y » ducantur  quoque  quart? 
ellipfium  , prout  requirit  cleuatio,  cuiufcumque 
circuli  maximi, fic  ducentur  fi ngul?  ellipfes, idefl 
Ellipfis  a 6 pro  circulo  clctmo  ab  horizonte 


arcu  c 4t  Ellipfis  a 7 pro  circulo  c j.-EWipfa 
X 8 pro  circgio  elegato  arcu  c 2, fe  tandem  a o 
pro  areo  c 1 , fle  fi  plure  s dluifiones  placitum  cru 
in  quadrante  ac  diftiflgucreplures  etiam  4*fcri- 
bencur  ellipfes  pro  vnlufcmufcumq;  circuli  mali 
mi  per  illas  dluifiones  dtidi  eleuatiooc , fe  ab  ijs 
pundis,  quibus  prjdid?  ellipfes  feeantur  ab  arcu 
ecf,  vel  od  ducantur  r.ede  parallclp  ad  djame- 
truBc,quaies  funtEU  12  y;  if  aojitf  18;  & 7 21 
Et  fi  cupimus  etiam  fuperficies  conhmdiuas.fi 
fphfra  fit  ali  cuius  graflitiei,  Rrorhw  , uittC  etiam 
ducantur  ellipfes. fint  iuxtaelauattonemjllius 
circuli , cuius  defiJeraturea  fuperficies  coahio- 
diua,  fio  fi  J cfi  d ere  tur  fuperficies.qu^  conidngk 
c b 4 t cfi  Cr  4 r.  Ad  eleuationd  per  pundu 
circuli  trafenntis  deferibatur  ellipfis  V 22.&  ellip- 
fis L 23  circuli  tranfeuntis  perpundum  b t ; & 
a pundis  13.14,  in  quibus  feeantur  ab  arcuEV, 
ducantur  parallelf  ad  osrqup  fine  13  11  pertios; 
gens  adquadramem  medium,  cuius  v'  22  eftcUip- 
fi5»  Sc  14  10  pertingens  ad  quadtantem  L»,  cuius 
»3  L ellipfis  eft,  Sc  iam  erit  omnis  apparatus  con- 
ilruduaad  fu  perficies,  tum  coniungentcs,  tuo» 
ofeuoluemesfoh^ram  rite  terminandas. 

Et  vt  incipiamus  i eoniundmis  f 1C.  10.  du- 
catur flexa  5.  ».  io.  fe  erit  fuperfidex  al  f Uh 
quf  queritur;  fic-fipcr  pundi  18  p 19. qoppro- 
ueniunt  ab  elliplibus  trium  arcuum  coniundio- 
nis  2 ducatur  flexa  18  P 19  erit  aL  18  'M  far 
perficies  applicanda  loco » & fitui  1.  fe  fic  fi  aJif 
expofcanittT.  ...  •■il 

Tranfeamus  ad  fuperficies  ipfius  fpber^.&r 
bl?  Accipiamus  itaque  ioteruallum  ci  • quod 
transferatur  a linea  40. 43.  fu  per  redam  47,  44. 
fe  fit  47  24  fic  intrruallum  C f,  fe  transferatur 
1041  25;  Sicc  20.  fe  transferatur  io  48  16.  fic 
c 18.  fe  transferatur  in  42  27.  fic  tandem  c 2 1. 
fe  iranfportciur  i»  49  28.  fe  per  puoda  figiWa 
24  ; ty  i %6 1 27 /28  43  flexa  ducator, que  ter- 
minabit fuperficies  14  »5  44.  fe  2$  45  »7-  * 
tandem  27  4 6 43;  ^ue  odauam  partem  fimul 
fph^r^  exjqoaqe. 

THEOR.  IX.  PROP. -XXXVI. 

^ . | * • 

Super ficteM  fpktrtcrm  circiti >s  mixtm,s  di- 
uifitm  inpLnis  fufeipcics ptoijcat  d fu- 
perfure  cylindrica  (edam  , eurus  axis 
fph.er,e  axi  pt  parallelus,  vel  d fuperpete 
plana  Orr(anu  neu  perpendiculari  , 

Sit  fph;ra,  vel  femicirculus  eam  reprefentans 
iab  : ficque  dniifus  quilibet  quadrans  in  quot 
quot  partes  erit  voluntis,vt  io  partes  18.17.16.15. 
fe  fingularu  dcfcribfturcllipfcs  pundatf  vt  pr.34. 
h.  Sir  verti  fuperficie!  cylindrice  fc cantis  curujus 
‘ ce, vel  plaof  pendentis  angulus  Ecc,feccpcrpcdi- 
cularis  . Dudis  vecti  a fiogulis  pattibus,tum  it- 
trinfeci  ambitus  ab  parallelis  ad  bl  , veloci  ip 
a,  18  20.17  21.  »2.  15  23.  & (i  ethlat  fa- 

perficie*  coniundiuf  exoptentur  i circulo  «qc- 
dio,  feextrinfcco  lioee  eiufdem  rationis  produ- 
cantur » & ellipfes  eorum  circulorum  , vel  quactf 
earum  exarantur,  qu?  ad  eam  coniundionem 
pertinent. 

Igitur  afTumpto  interuallo  24  19  nafccnte  ab  s 
transferatur,  & fit  42  43.  fic  2$  20  iaper  cliip- 

fim 
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fim  a 40  pcodudam  pcrpcndfculsriter  ad  Lis  in  4* 
tr*nsf.-rarur,  & (it  40  41  > idein  fiat  de  dilUntii 
»7  *i,fir  fit44  45.8?  fic  de  alijs  vfqjadt.:  Deinde 
ducatur  flexa  L 45  41  4 3 i qu?  pertinet  ad  der 
fcribendam  fupcrficicm  (etnifphfrf  LABfedadli 
cylindrica  fcs ; quod  fi  fit  eoaiiindia?4  fuperfkica 
exoptentur , idem  erit  agendum  , fic  transferre- 
tur « e in  41  K,fr  alia  punda  reperientiir  > fic 
ducetur  flexa  m ji  k.Sic.fit  31  32 rmeruallu  tranf- 
porc^imos  io  4»  o ; fic  alijs  eodem  modo  jranf- 
latis  micemus  flexam  n 500. 

Si  ter b agatur  de  eadem  fph?rics  fuperficie 
deferibenda}  fed  4 fuperficie  plana  pendente  aci 
partes  internas, tt  CFjccntro  c internall#  quolibet 
pando  in  f®  , vt  c 24.  ducemus  arcus  24  28.  8r 
24  29.  fic  c?t,  deinde  transferemus  interuallum 
normale  24  28.  in  42  6.  fic  29  24  la  7 » > fic 
27  30  io  8 3. Se  c?c.  fit  ducemus  quartam  ellip* 
fi» <5  13  4 5 b,  & ita  medias,  & extrinfecas 
quoq;  pertinentes  ad  circulum  mediu.fir  extimum 

Plipies  indagabimus, quas  flexa  jungemus  4 34. 

Ctim  enim  c»  Iit  fcdio  fpbf  rp,  fic  ideo  circulus 
patet  exi3.trad.24  cius  prolsdioncm  ailipfim 
fore  io  quacumque  fphera,  feu  ambitui  maiori*  • 

• feu  minoris . 

Hpc  veri  punda,  per  que  predidp  eilipfes  du- 
df  funt , reducemus  ad  quadrantem  aL  , vel 
ab  , prout  commoditas  poflulabit  redis  lincia 
ad  l»  parallelis  j fic  reducemus  linea  4 lopun- 
dum  4 io  10.  8e  pundum4in  11.  Sic  quoque  fa- 
ctemus de  pundis  in  flexa  l 43  repertis,  prodti- 
dis  tamen  quadrante  ba  in  45.  x 34  in  80.  &hc 

in  48.redis  ad  lb  pcrpendicularibusjduccmufque 

parallelas  43  45.  41  47.  & cpt.  Omnifqueprcpa. 
ratio  erit  adornata,  qui  fuperficics  exoptacp  pot- 
fi  nt  de  fer  ibi. 

Quod  igitur  pertinet  ad  fuperficics  coniundi- 
uas  ita  erit  agendum:  Sit  ergo  deferibenda  fu- 
/ii perficies  coniundiua  orbis  alicuius,  qup  a pla- 
no FC  fecetur  , & ea  fit  16  13  , qu*  in  plano  ex- 
primitur linea  pandata  4 33  34  j traolUto  itaql 
interuallo  ellipfis  1 33  in  arcum  n 14.  8f  35  34 
itjM  t*  habebimus  tria  punda  n 14-  Il-perque 
flexa  dudau  11  erit  fuperficier  1*  11  H Atque 
quatrituf coniundiooi  13  16  applicanda. 

Sic  fi  exoptetur  fuperficics  coniundiua  perti. 
nens  ad  iunduram  18.  13.  fed  orbis  a cylindrica 
fuperficie  ce  fedi  diftanti*  pundi  30.  & 4 1 a linea 
lb  normaliter  fumptar  transferantur  In  34  43.  & 
C 49.  & per  tria  punda  flexa  ducatur  47  43  4 9. 
& erit  fuptrficies  , qu*  defiJcratur  a h 43  49  . 

SeJ  iam  tranleamus  ad  fuperficicmipfamfphe- 
r*  in  fuperficics  planas  reducendam  . Itaque  du- 
£js  feorlim  lineis  VT,?^.  Se  rs  delcribaotur  fo- 
peificies  60  t 61.  8e  60  oi6t.Se  62  s «3  i n 
iam  docuimus  propof.33.  hums;  quibus  modo  erit 
illud  addendum,  vel  fubtrahendum , quod  fuper- 
ficies  fecans,  vel  cylindri,  vel  plani  requirit : ita- 
que pro  fuperficie  feda  a plano  pendente  cfj 
pundum  At  erit  pandum  l , vt  interuallum  V 
<54  erit  arcus  l 10.  fit  pundum  tfo.  66  erit  arcus 

t ii.&caet.  per  qua- flexa  dudadi  64  66  68  B8 

eas  fuperficics  terminabit, ad  quarta  parte  heraif- 
phatrij  i fuperficie  £U«w  pandeme  fedi  fpedate». 

Sic  fi  velimus  addere  id  quod  addic  fuperficies 
cylindrica  fecans  ce,  erit  pundum  61  idem  quod 
pundum  *#  *«  interuallum  v 6j,  idem  b 5*.  Se 
67  60  idem  interuallum,  quod  B 43.  Se  c*t.  vfque 
ad  interuallum  B 69  idem  quod  * 46 jPer  qu*  pun  • 
da  flexa  duda  61  67  67  Op  70  69. , dabit  fuper- 
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flciel quarta parre opertefes  5l  r 67. Se  67  0^70. 
Se 70  s 69  hcmifcdierij  ; cum  parte  ad.lita  cir- 
culo cc  orthogonali , tjmqujm  fi  elice  cylindrica 
fuperficie*  cgf  addita  fphxrx . At  fi  velimus  quod 
fit  Iphe  ica  , eodem  modo  agemus  , ac  in  fuper- 
ficie di  b.  6&  ablata.  Primo  enim  centro  c om- 
nia interualla  in  linea  co  Inuenta,  vt  cg,  Se  c 31. 
8e  c 24.  vcic»4. .Se  alia  arcubus  tn  ce  deduce- 
mus, djftantiafque  24. 19.  a pundis,  in  quibus  ar- 
cus fecant  cf  vfque  ad  cc  normalem:  Angulati  fed 
normaliter  affumemus  : transfcremufquc  norma- 
liter in  eilipfes  V.  g.  a 40  41  prolongatas : non 
per  lineas  redas,  fed  per  propriam  orbitam;  hec- 
que  punda  parallelis»  vt  41  40  non  in  lineas  re* 
das  b 46.  fed  m arcus  produdos  ab.x  35.  & Hc, 
pundorumque  , in  que  parallcl*  incidunt  ab  mc 
linea  normaliter  alfumpt*  transferentur  norma- 
liter quoque  in  lineas  70  61.  & alias.  Sedquar 
fiat  curuj , vt  funt  60.66.Q1  Se  Ii  forte  incipiant 
feiungi,  vt  faciunt  6x  s %Be6i  Q casin  lingulis 
replicando,  ita  vtdiflantia  <$170  fit  notata,  tum 
in  6 1 s , tum  in  6x  Q^produdas . Interualla  au- 
tem, qu*  in  ts,  & alias  redas  incidunt  folum  vnU 
ca  notatione  content*  erunt  V.  g.  42  43  notabi- 
tur in  r 69.  44*  45  in  t*  69 : & fic  fuperfidem  61 
r 69  fu  per  additam  dimidio  hemifphgrio,  qtuefie 
pars  alterius  bemifphj rij  coafequcniur . 

EXPENSIO  IV. 

De  fuperficie  conoidis  Hy per  baltei  Parabo - 
lici > c y*  fpbarotdis  Elliptici  y annuit 
ejuc  foli  ii  in  pl  anas  fuperfi- 
cies  extendenda  . 

. ' * 1 ' 

SPh^r*  fphfToideS  fuccedit,  cuius  cum  fit  fre- 
queatilfimus  vfus  vifum  nobis  efl  cius  fuper- 
ficiei  extenfioacm.  non  cflc  prattermittendi^i  * 
maximi  quia  quali  coJcm  modo  , ac  fphxra eius 
fuperficies  ia  planum  vrgetur , fit  conoidum  quo- 
que Hyperbolicoruin,  Parabolicorumque  fuper- 
ficies extendere  ex  eius  proiedione  addifeamus . 

PROBL.  I.  PROPOS.  XXXVII. 

Superficiem  Spbaroidts,  &•  Hyperbolici  vel 
Paraboltci  conoidis  {etiam  circmif  circu- 
lari plano  per  axem  dufto  paralii  hs  tn 
planas  fuperficies  proijccre . 

Sit  Corpus  Ellipticum, , feu  Parabolicum.feu 
Hyperbolicum  ABC:  dluhlaturquein  quodli- 
bet partes  a t;  Se  2 3 . Se  ext  Se  projudo  axe  nc 
in  d,  per  parte*  prxdidas  red*  ducantur,  qu* 
fine  2 3 d ,Se  4 3 e,&  cce.  Centris  deinde  d,  fit 
t , 8e  cft.  ducantur  arcu*  2 30  interuallo  n a.fit 
3.31  interuallo  o 3.qui terminentur  iuxcaprfdidi 
dc  Iphf  ricis  fuperficiebus  propof.27»  & erit  pr*- 
flittim,quod  proponitur. 
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probl.  ir.  propos.  xxxvm. 

Eandem  lorporum  pradt  florum  fupirfcion 
in  (danas  fuperficres  dtflcndere (cfl.xm  fe- 
c anttbus  maximis  Ellipfibus , qua  in 
tpfis  deduci  pojfint. 

Sit  idem  corpus  quodeumque  ex  di&is  a*c, 
cuius  circularis  plani  quadrans  fit  CFG, cuius 
diameter  CF  «quat  diametrum  minorem  ba.  Su- 
perficies vero  diuidentes,  & fecantes  ipfambafim 
cfc  imprimant  fediooes,  Arearum  veftigia  rc,  Bc 
f 6.  Se  P 7.  & cart.  diuidentes  bafim  circularem 
CFC  in  partes  arquales,  & conuenlcntes  in  puncto 
Fi&r  fe  inuiccm  veluti  faciunt  ia  fpfi arra circnli 
maximi  in  axe  bc  fecantes  .*  Curo  autem  inter - 
ualla  «qualia  iint;aflutnancur  quodlibct  intcrual- 
lura,  vt  6 (6‘&  transferatur  fuper  ba  , & fit  hi  f 
fiacque  portio  ellipfis,  fcu  quarta  cius  ehC  datis 
diametris  »H,  Be  bc,  vel  fi  corpus  fit  paraboficu, 
ftubyperbolicu  dimidiata  Hyperbola>feu  parabo- 
ladefcribatur  data  altitudine  bc  A applicata  bM  , 
qufficH  io  c.  Siquidem  Tradi  s 6.  prop.i,.  3e 
18.  probauimus  parabolam  inclinatam>vel  hyper- 
bolam,  Hyperboli  fimi  liter  defeibere,  vel  parabo- 
lam fua  in  plano  fituatione  : Ducantur  deinde  i 
pundis,  in  quibus  fecat  perpendiculares  prgdidia 
fituatio  h IO  c re&x  parallele  axi  bc,  qu*  fint 
8 13.  Bc  9 13.  & 10  14.  &c*t.  centro  deinde  16. 
Be  intcruallo  qualibet  perpendiculari  V.  g.  16  3 
ducarur  arcus  1912.5  fu  centro  17  intcruallo  4 
J7  ducatur  arcus,  & fic  20  1}  4.  &c*t.  & fic  ap- 
parat^ ctunt  delineationes  , quae  ad  fupcrficicm 
defervendam  neccflarix  funt . 

His  itaq;  coparatiS  ducatur  feorfum  linea  Q^r, 
Be  ei  perpendicularis  kL,  fuper  qui  parces  omoes 
circumferende  ACtransfe  rantur,&  fit  x II  equa- 
Iis  pani  a 2.  lic  ii. 22  qualis  parti  s.  3.  & fic 
aliae  alijs  vfquead  t,  ita  vt  tota  kl  aequet  totum 
ambitum  AC  perque  fi n gula  pundta  nimirum  »1. 
ax.  33  34  ducantur  parallelae  ad  I . Afluma- 
tur  dciiutc  arcus  »9  I».  & transferatur  Hinc  inde, 
fitqueei  e qualis  24  15.  & 24  36  : Sic  arcui  20 
13  fiat  aqualis  33  28.  & 23  37.  fic  fiat  de  alijs; 
perque  pun&a  1.  26. 37.  & alia  vfque  ado. ducatur 
flexa, Bc  rurfiis  pef  punfia  L 25  28.  vfquead  1, 
& erit  fupc/ficits  Q 1 L quinta  parS  fuperficiei, 
qu£  operit  fpheVoidem  b ac,  nempe  quaram  par- 
tem dimidie  fph^roidis,  vel  totius  conoidts  . 

PROBL.  III.  PROPOS.  XXXIX. 

Corpus  Ellipticum  in  planum proijcert  felium 
Ellipfibus  [e  mutccm  fuper  antibus . 

Sicut  corpus  Ellipticum  poteft  maximis  Ellip- 
fibus  fccari,  Bc  ideo  innicem  aqualibus,  ve  in 
prarccdcnti  propofitione,  fic,  Bc  ellipfibus,  qux  i 
maxima  dlipfi  deficiat, Se  eandem  in  circulare  eius 
bafem  fe  confingant,  vtl  fi  maximus  ambiius,qui 
corpus  ipfum  circundrt  fit  circulus  aliae  cllipfcS 
paulatim  in  minimam  cilipfim  decrefeent , 8e  hoc 
cuenit  quando  ellipfcs  partientes  corpus  ellipti- 
cum non  funi  ip fi  circulo  elliptici  corporis  per- 


pendiculares, fed  maxlmp*  vel  minimp  c!Hpfi,qnf 
in  dido  corpore  deferibantur  . 

Sit  ergo  ellipticum  corpus, vel  quod  fulEcie  eius 
dimidium  bdc  $ diuidaturque  quarta  eius  pars 
ia*quot  partes  libuerit  \ & ducantur  i cen- 
tro a rede  a 20.  & a ll.  a 19. 8r  cpt.  deferiban- 
turque  deinde ellipfes  dato  diametro  minori  ab, Se 
fuccefliuc  alio  maiori, & maiori,  vt  a 23  , deinde 
a 3 3.  &cart.  Prima  Itaque  ellipfis  erjt  cph  , vel 
eius  quarta  pars  dato  diametro  minori  ab,  qui  fic 
Fc,8f  maiori  A 13.  qua;  fic  ho, fecundae  itetPpars 
fo  dato  diametro  eodem  minori  ab  eodem  ac  fc, 
& diametro  a 2 2 eodem  ac  fg, -Tertia:  quarta  pars 
erit  fm  dato  diametro  maiori  xi  a,  &r  eode  femper 
minori , Se  idem  agatur  de  diametro  20.  Bc  deferi- 
betur  «llipiis  Pu  . Eruntque  dcfcriptj  EJlipfes* 
que  eorpus  Ellipticum  ex  10-  Trad.it .diuidunt. 
Super  ai  vero  circulus  occefi,  Bc  ellipfis  deferip- 
ta  fuper  dc  maiori  axe  ipfaefi  ellipfis  primo  pro • 
pofica,  cuius  quarta  pars  e fi  cb  ■ 

Ifiis  omnibus  lillipfibut  deferiptis,  Ellipfes 
etiam  deferibendf  fuat,  qup  oriuntur  a planis  EI- 
lipfiitm  paralleli  jpfi  Dscelhpfi  maxime,  circula , 
cuius  diameter  ac,  fecaotibusA  in  partes  equales 
diuidentibus , Bc  tranfeuntibus  per  finos  , 8c  fc- 
dionum  veftigia  e t , &•  a 1.10  9.  Arcet. 

Cum  itaque  ift;  ellipfcs  fint  para  Jlelp  erunt  in- 
ulcera fimiles  ex  ii.  Trad.st . quare  poterant  dc- 
fcnbi,  vt  diximus  prop.  72.  Trad  24.  diuldendo 
da,  a 20.&  a 21.  Bc  c.  in  partes  proportionales  ipfi 
DK,  quod  fadumefi  duplando  femidiamctrosfin- 
gulos  a 20. & a 21.  Bc  alios,  vt  fiant  d umeto  A'  ac- 
commodando illos  in  triangulo  ock  . Sic  mea- 
furata  dupla  20  a in  d 8 ducetur  arcus  83,  Bc  tra- 
heturD  3 ad  pundtum  3 in  quo  fccat  latus  xc,fic 
dupla  a 21  dabit  longitudinem  Df.  Bc  arcus  eo  m- 
teruallo  dudu$  54  fignabit  pundum  4.  ad  quod 
ducetur  04  ^ fic  dcal:js  . Porro  triangulum 
pck  habet  pro  duobus  lateribus  diatnetiura  dc 
Ellipfis  maximum  , 8c  minimum  di  anguium  x 
redu  claudetibus.A  partibus, itaqjdiaroetri  circuli 
T 1 .Bc  29  Bec.  parallele  defeendat,  diuidentq;  d 3» 
8e  04  in  partes  proportionales  ex  prop  13. 1.6 

Singule  itaque  partes  proportionales  infingu* 
los  corrclpodentes  femidiametros  transferamur 
fic  pars  12  y transferatur  in  a 13.& 713. in  a 17. 
pcrq,-punda  fingulis  in  diametris  imprcifa  tran- 
feac  flexa  , qup  conftituec  cilipfim  17  *29.  16. 
Be  ita  agatur  dc  alijs  . Tandem  in  ellipfibus  prius 
fa&is  inueniantur  icdionei  illarum  polire  marum 
cilipfiuAr  quia  tranfeunt  per  fc&ioncs  t e,&  i 2. 
Bec.  aleo  partes  t i.Bc  ig.&rc. transferatur  in  pqua- 
Jem  diametrum  FF,  & fint  o 30  &30  31.  & cet.- 
ducaturque  parallelp  30  3 2.  & 3133  Bccfi.  abfcitu 
dentque  ab  ellipfibus  portiones  Orbitarum  squa- 
les illif,quf  intercipiuntur  ab  ellipfibus  parallelis 
17  39  16.  & alijs  iimilibus  , Bc  erit  conilrudio 
prfparata  ad  fuperficies  elliptici  corporis  in  pia* 
uura  p/oijcicndajs . 

Sit  itaque  extendenda  fuperficies,qup  operit  30 
A !9»~  .Seorfim  linea  duda  q,  s , ab  aliquo  pundto 
s, ellipfis  sm  fa&a  fuper  diametrum  a ii  eilipfium 
inzqualium  extendatur,  fitque  qS  arqualis  ellipli 
fu  , finguleque  partes  fiugulis  V.g.  p 34  parti 
f 36  &34  33  parti  363 7.  flecjt.  Poftea  accep- 
to- interuallo  47  9 ducatur  arcus  centro  s , fic 
13  16  in  fig.  priori  ducatur  alius  arcus  ,Bc  pun- 
fium  in  quo  fe  fecant  fit  39.  fic  fumptoab  ellipli 
uf  interuallo  p 43  ducatur  centro  3 arcus,  rur- 
fufquc  interuallo  26  40  alius  arcu i,Sc  pun&um  io 
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fe  arcus  mtcrfecant  fit  42.  Pari  ordine  funtp- 
t04ntcru.il lo  4<S  4$  centro  39  arcus  ducatur  * 8e , 
interuallo  19  41  centro  37.  ducatur  aliuB  arcus» 
& punctum  mter lectionis  fit  43.  Polrea  centro  4» 
jatcruulio  47  48  arcus  ducitur  , Ar  interuallo 
29  »7  altus  arcus,  & punctum,  tjuo  fc  fccant,  erit 
44.  & fic  fuccclfiue  ages  in  alijs  * nbtinebifque 
pu&a  plurima  ,p  qugduda  flexa  s 51. & s yo  ficut, 
& per  pun&a  51  c^fo  concludent  fupcrficicm 
quefitam  54  S 70.  qu£  inter  duas  ellipfcs,  quarum 
radij  Tunc  a 20  a 19  intercipitur, fi  ergo  idem  agas 
de  cjteri$l9  a 23  habebis  fuperficiem  quarte  par- 
tis corporis  Elliptici  in  planum  ^xtetifam . Hanc 
tamen  propoiitionem  quoad  planitiem  corporis 
fpheroidc  inferipti , non  omnino  mathematicam 
flfc  agnofrimus,  quia  angulus  * quem  facit 
planum  per  fubtenlas  clliplibus  parallelis  V.  g. 
ambitibus  17  19  41.  &r  13  26  40.&  cum  planis 
elljpfium,  cuius  axes  funt  inequalcs  V.  g.  cum  el- 
lipfi  rranfcuntc  per  Hn  axem  non  funt  redi»  vt 
«pofeiturex  prop.34.  Verum  adeo  prycifam,  vt 
error  fenfibilis  multiplicatis  diuifiooibus,  quan- 
tum lac  efk  » contingere  non  pollit , cura  mul- 
tiplicatis clliplibus  inequalibus  paru  a redo  dif- 
ferre poffint  anguli  eflfe&i  a plano  cllipfis  arcus 
elllpfium  parallelarum  bifariam  diuldentc . 

PROBL.  IV.  PROPOS,  XL. 
Ellipticum  (juodcurmjut  corpus , in  pUnas 
fupctjicies  extendere .' 

PRfcedens  propofitio  eft  communis  omnibus 
corporibus  ne  dum  quorum  circulus  bafis  eft» 
fedeiiam^up  vndequaque  elliptica  funt,&r  quoad 
latitudinem,  & quoad  altitudinem»  imo,  Se  om- 
nibus corporibus  » etiamfi  per  axem  non  fcfiil 
etiam  ouatis,  & bui»fmodi;proqua  re  bic  damus 
eacmplutn  corporis  elliptici  ABC,fed  per  axem  no 
fedi  origine  ducentis  ab  ellipfi  fed,  que  fit  p txi 
minorem  m ducta,  quy  maxima  ellipfina  per  axem 
maiorem  hc  obtineai  kml  . Sit  itaque  deferiben- 
da  fupcrficies » qu£  operiat  portionem  nec . Datis 
ergo  femidiatnetris  ef  ellipfis  per  axem  minorem 
HI  dudf  » & fcc  deferibatur  ellipfis  klp,  deinde 
dato  eodem  diametro  Ef,  & Nh  defcriqatur  ellip- 
fis k,\u.  i Diuifo  autem  In  partes»  in  quas  se  dl- 
uifus  eft  diametro  kLducantur  ab  illorum  pun- 
itis terminantibus  parallelf  ad  eorutn  circumfe- 
rentias , Se  fint  32  33.34  35.3«  J7-fic  ad  alias 
«llipfcs  3*  St.  34  It.  vel  3*  30.&34  >»• 

Du&a  itaque  feormm  reda  <1$  in  illam  tranl* 
feratur  ellipfis  LQequando  partes  partibus»  vc  fit 
s a»  parti  l 48,  fic  11  23  parti  48  49.  fic  »4  2i 
parti  II  30.&  cyt. 

Poft  modum,  vt  in  pry cedenti  fecimus  futnpta 
«Hftantia  1 4 deferibatur  arcus  centro  a 2 pundo, 
dei  nde  centro  s interuallo  1»  39  deferibatur  rur- 
fus  arcus, & vbi  fe  deculfant  in  22  yo  putidum 
imprimatur.  Sic  centro  pundo  2?  interuallo  6 
•7  deferibatur  arcus  occultus  3 rur fu fq;  interuallo 
49.37.cetro  pudo  5 o.alius  arcus  occultus  ducatur 
Bc  vbi  fe  fceae  fit  punctu  31.  Sic  reperies  puda  no- 
tata yi.  33.54.^:  per  illa  flexa  curuabitur,8r  it* 
etiam  ducatur  flexa  yy  s fumptis  intcruallis  a par- 
tibus l 40.  40  41.  ellipfis  Lp,&  a centris  39.58. 
57. 5 .5.  yy.  pro  arcubus  ducentis . Et  pro  arcubus 
a centris  22.23^14.  23.  trahendis»  fumptis  in- 
teruallis»  3-5  3*9  8r&  cyt.  5r  undem  per  pua- 


datria  yt  <3^34  alfa  ducator  flexa,  Se  erit  fuper- 
ficies  54  s ye.  qux  defideratur » cui  fi  fimtpro 
aliis  intcruallis  quatuor,  qnx  remanent , fi  militer 
ali£  fupcrficies  V.  g.  oro  parte  B-Mc , Se  cf t.  habe- 
bimusquinque  fupcrficies,  qur  corporis  ABC  di-, 
midrara  fuperficiem  operient,  cui  yquales.fimilcf- 
que  erunt,  quf  aliud  dimidium  circundabunt . 

PROBL.  V/  PROPOS.  XLl. 

Cylindri  in  annukim  flrxi  [uptrftcies  in»e- 
nirc  planas . 

Sfi  huius  cylindri  planum  »hf  , ice,  fcmicir- 
culus  autem  adB  i oportcicque  fuperftcies 
reperire  planas  cius  rotunde  , &r  circumflexe  fu- 
perficiei  equales 

Diuidatur  femicfrculus  adb,  mquot  libuerit 
partes  V.g.  y.perque  punda  terminatiua  redar 
ducantur  vfque  ad  perpendicularem  chc,  vfque 
quo  necefie  erit»  extctifam  ; fitque  prima  b 1 c» 
fecuda 2 3 ao tertia, 3 4 n, quarta 4 y 22 quin- 
ta y a 23.  Fadn  autem  centro  pundo,  In  quo 
fecant,  vt  in  c interuallo  cb  ducatur  arcus  b,  26  j 
8e  rurfut  eodem  centro  interuallo  c 2 ducatur  ar- 
cus 2 27.  & fic  fiat  de  allft.pro  vt  fupra  docuimus» 
agentes  de  fphy ris  propuf.r. 

Vt  autem  terminentur,  ducantur  perpendicu- 
lares 2 ii;  3 12,  dreet.  8e a centro  x ad  fingulat 
excenfo  circino  ducantur  arcus  B 2 3 . 8c  11 , 1 y.  8e 
t»  16.  ie  13  17. 8i  cet.  vfque  ad  a 24.  deinde  men- 
furetur  arcus  b 25  fuper  arcum  b 26.  fic  arcus 
II  13  fuper  arcum  s 27.  8r  ducatur  linea  2 6 27 
ad  centrum  G;  omnino  enim  per  centrum  c tran* 
fire  debet,  & erit  fupcrficies  2.  27  b 2 5.  qu^  iml- 
net  ficui  n 15  b xy. 

Rurlus  arcui  11  15  adpqmbitur  arcus  1 
arcui  i5  u arcus  3 zp.dudaqucredi  *8  29  ver- 
fus  centrum  20  terminabit  fupcrficicm  3.  29  2* 
iS.quy  iininttfitui  id  iz  tl  15. & ita  de  alijs, 
quibus  replicatis  quinquies  Quantum  numetus 
parttum  arcus  bce  requirit,  erunttot,quot  femi- 
annull  quadrantem  ahcb  operient. 

Sed  fi  quis  optaret  hunc  annulum  concailum, 
8e  vellet  cogndfcere  fupcrficies  coniundiu.is,que 
parteS  fecundum  annuii  craificudincm  copulant  , 
id  pryflitimus  ad  aliam  partem  finiftram  . Diido 
itaque  feqiicixculoENF  alius  femicirculus  ducetur 
tMx  » ^ytpruqp i interuallum  hn  craflitudincm  ^ m- 
nwli  oftendee  } quibus  in  quinque  pirtesdiuifis 
per  earum  pxttium  punda  terminantia  ducentur 
red?  ad  perpendicularem  cho  j-  talis  eft  lex,  & 
40  41  43.  atque  42  44  45.  & 4 6 47  4*-  & 4? 
50  21.  Fado  autem  centro  in  pundo  21  ducatur 
arens  interuallo  49  21.  & rurfus  arcus  50  21 » Sic 
fa&o  centro  ia  pundo  48  arcus  ducetur  interual- 
I048  4^’ & rurfus  alius  48  47.  & fi:  de  cftcris 
qui  arcas  ica  terminabuntur . 

Ducentur  enim  perpendiculares  i pun&is , a 
quibus  edudi  fuat,nempe  yi  49*47  33- alijs 
ad  l K , & i pu  idis ; in  qu{  cadunt  centro  a arcus 
defcribentur,vc<S  7.  & yi  ys.&y|  y4.Sr?y  5«. 
Se  cet.  qui  arcus  craas  ferentur  in  arcus  prius  de- 
ductos» fic  arcus  6.  7 aquabitur  arcui  50.  6 1.  fic 
arcus  yi  52  arcui  49  61.  Se  du&a  rc&i  tf2.6i  ad 
centrum  al  dabit  fuperficiem,  quz  requiritur 
coniundiuam  graflitadinis  f x 39*30  cam  altera 
graflitiei  parte  49.  30.  46. 47.  S:  fic  agendum  in 
FfEf  2,  alijsj 
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alijs,  vtcx  delineat  io  ne  Citis,  fuperqoe  conflat. 

Ratio  vero  hului  propofitionis  eft  eadem  ac 
CKpmC.  / .de  fuperficiebus  fpbx  rarum  in  planum 
redigendis  per'  fu  perficies  Tegmentorum  cqpico- 
rurn  : fiquidem  cb  V.g,  circutnduda  fecundum 
circulum  bce  tfticiet  conum  ex  «kfin.i.trad, 
14.  quare  a b erit  Tegmentum  conicum,  vnde,  8c 
fuperficies  inter  eius  ambitus  2 27.  & b 16  ex 
prop.  24.  tr  ad.  ji.  comprcbenfa  erit  fuperficies 
fruftr  conici ; Siquidem  certum  eft  ex  prop.if. 
trad. 31  fedorem  diametro  ct  dudum,  cuius  pe- 
ri pher  i*  portio  «quetur  circulo  bce  equari  fuper- 
iiciei  conii&fedoris  illius  partes  partibus  fuper- 
fictel  conicj;  Ideo  etia  fedoris  portio  s %6  c aqua- 
bitur coni  portioni,cuius  ambitus  b 2 J.&  latus  bg, 
& fic  dicas  de  fedore  a r,  17.  quod  f quetur  fupef- 
ficiel  conisu  ius  latus  % c,8e  ambitus  !f  iy,quo 
dempto  a fedore  nr.  %6  remanet  fuperficies  s a 
»7  %6  squalis  refiduo  eonicar  fuperficici , culus 
arcus  inferior  fit  a 25.  & fuperior  it  15. Be  altitu- 
do a a.  Id  autem  dicendum  eft  quoque  de  alijs. 

COROUARIVM. 

Slnc  IntelHgi  poteft,  quod  fuperficies  anna- 
lum  circfiueftiemes  tanto  funt  maiores, qu^ 
vitra  xi>  diametrum  perpendiculari  m n pa- 
rallelum, quantb  minores  funt, que  funt  citra  dx, 
vt  in  figura  P:  Nam  fi  fumatur  dy  «qualis  arcus, 
Be  fignetur  in  XT,&  ducatur  xtn  erunt  parallele 
jht,  &nx  cxpropof.*7.  Hb.j.Cor.i,  Quare  cum 
Nm,&  xp  fmt  parallelae ^tD,  8c  NX  erunt  «quales  , 
ex  j i hb.i. Quare  m y fupefrbit  nx  linea  DY  quan- 
tum NT  deficit  ab  hx  «quali  linea  tx  . 

Ducantur  ver6  a pundis  medi/s  fubtenfarum 
l , & H Iine«  NM  normales  ip,  fir  oH , Be  quia  funt 
triangula  arqulangula  dja,  Be  xhb»  vtpoteeifcda 
1 parallelis  ex  prop.4.  lib.tf.  eritnl  ad  ta,  vihx 
ad  ^x  > vei^jm  di  «quatur  lateri  hx»  ergo  ai  aequa- 
bitur ipfi  i*.  igitur  oh  «qualis  ipfi  sn  tuitum 
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deficiet  ab  rx  «qualis  ipfi  pa  qtiantdm  Pi  accrefctt 
fuperPA.  Si  ergo  MT  inrcibgatur  circumuoiui.A: 
fieri  conus,  ficui  NX.  erit  ty  fcmidiameter,&  rx, 
vt  DY,&r  tx  altitudines  fruftOrum  «quatiam  fu- 
pcrftcicrum  conicani.fif  Lx,Se  fYannuiorum  pla- 
fnorum  altitudines,  Be  circuli  RBdudi,  &PI  radij 
intermedig*  peripheri$  latitudine  plani  anuli  bifa- 
riam, Be  circahmer  diuidentis  . Redangtria  au- 
tem ereda  cx  latere  ipforom  mediorum  circulo- 
rum «quali ex  IS.  trad./o.  8e  altitudi nebunt  an- 
nalorum  planitiei  «qualia . Quare  cum  ita  fiat 
circumferenti*,  vt  diametri, & diametri  fefiipe- 
reot  ea  ratione,  vt  quanto  Ri  eft  minor, quam  tx, 
tantb  fit  maior  piietiamrcdjngula  «qualis  altitu- 
dinis lx,  vel  fy  annulorum.fed  circumferentia- 
rum , quarum  vna  ducitur  radio  at  altera  Pi  fe 
fuperabunt  eodem  modo . Nempe  fi  fiat  redan- 
gulum  e ex  lx  , & ex  circumferentia  duda  radio 
rx,8t  redangulum  t ex  lx,  Be  circumferentia  du- 
catur radio  dh,At  redaogulu  m ex  circumferen- 
tia duda  radio  pi,  Be  lx,  vel  fy  , cum  fe  referant# 
vt  altitudines  ob  «quales  bafes  ipfis  fy,  & lx,  Se 
ideo  inulcero,  ideft  vt  peripherie,  nempe  vt  dia- 
metri ex  lib.d.  erit  maius  m , quam  e tantum,  ( 
quantum  minus  eft  t»quam  c$  quare tSe  annuli  pro- 
bati £ quale  prop.ts4rad.jO.  illis  redanguiis  ca- 
les erunt . , 

Quare,  & fegmenta  conorum,  qu*  conftituun- 
tur  ex  peripberijS«qualibusex  i4.Tr  jl.  nem- 
pe fruftum  conicum  ex  circumferentia  «quali 
circumferende  dudj  radio  xr  extime, Be  ex  radio 
dG  intime  , ficuc  , 8e  fruftum  ex  tx  copftitul- 
turex  pe ripberia «quali  excu  intim*,  &r  ex  radio 
JLxextimx,  vnde  ex  Coroll.  propoCli-  trad.30. 
erunt  eiufdem  altitudinis  ac  rcdangula  N , &r  T, 
& squalis  bafis  inuicem  tx,  vel  dy  ; v^idc  rcfpc- 
dum  redanguli  e , Be  ipfius  altitudinis  py  tan- 
tum decrefcct  fruftum  ex  xt  quitum  augetur  fru- 
ftum ex  dy  j Quod  8e  debes  fateri  de  frutto  02, v t- 
pote,  quod  fit  latus  coni  «qualis  cono  wx . 
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TRACTATVS  XXXIII- 


De  infcnptione , & circumfcriftione  Solidorum  . 

BNtequam  ad  ipfortmv  corporum  rrtuinandam  (blidtcaccm 
accedamus,  oporcunutn  fuit  inlcripcioncm  corporum  quin- 
que regularium  in  fphasra , Sc  omnind  ncce/1'arium  quo- 
rumcumque corporum  in  globofis  defcriprionem  accinge- 
re , vtpocc  quod  talium  corporum  cubatio  maxime  ab  hac  inlcripcio- 
ne  depciideat  j Ec  quiafimul  agitur  de  proportione  lacerum  corporum 
inferiptorum  bene  procedit  foliditatis  cognitionem  ipfa  laterum  dodtri- 
naicum  prius  Ce  Ce  offerant  inrelledui  latera  cognofccnda,  quam  ipla 
■ ab  eis  comprehenfa  folidicas , 


EXPENSIO  L 

Pe  principi)! . 

PRluftjuim  i pfam  rerum  foliditatem  attinge- 
mus prius  definitiones  , qu*  ad  corporum 
folidomm  conftUatioaero  faciunt, oportet  expo- 
nere . 

DEFINITIO  I. 

Solidum efl , quod  longttudlnmi, latitudinem  , & 
crapitudinem  habet . 

, definitio  II. 

SlmUei  [olida  figura  fmt , qua  [milibus  planis 
multitudine  aqualibus  tmimentm . 

DEFINITIO  III. 

7T7  Quala  [olida  figura  funt,  qua  [mlibut  fla- 
/r.  r,a  multitudine  > & magnitudine  aqualibus 

to at mtatur , 

DEFINITIO  IV. 

SOlidnr  arguluf  ri:  plurum,  quam  duorum  piatu 
rum  angulorum  in  »aum  pandum  inclinatio. 
Sic  fuperficicrum  m,  & »sr,  «eipc,  Se  tet 
in  punftum  * inclinatio  vocatur  angulos  foiidua, 
»c  in  fig  Def-  6. 

D E F I I T N I O V. 

P Trama  ifl  figura  /Mida  , qua  pianti  ptufyuam 
dnobut  tonuwwr  ab  una  plano  ad  nam  pna- 
Bum  cmHituta. 


Quare  fi  angulus  folidus  n habeat  fnperficici 
fisss,  quibus  clauditur  ab  aliquo  pisito,  V.g,  cnr.ru 
Incipientes,  & in  pundum  p termiqantcs  pyramis 
dicetur,  qu*  ,Sr  trium  planorum,  & quatuor.  Se 
quinque,  deliciis  Infinitum  ficut,  Sr  folidus  angu- 
lus  poteft  conliicul  . , 

Et  btnceft,  quod  fi  folido  alicui  angulo  fub- 
fttrnatur  bafis  plana  , quod  illa  fupcrfictes  tot 
lateribnstcrmiaatur,  quot  planis  angulus  coott- 
nctur,-  cum  enim  fupcrficies , te  plana  angulum 
continent^  bsflm  planam  ei  fubtenfam  terminer, 
tot  redas  Uncas  habebit  terminantes , quoc  erunt 
ipforum  planorum  fedioocs  in  bafi  fadas . 

DEFINITIO  VI. 

Flmraf&da  planis  [nperfieitbm  confiant  iu  gla. 
io/a  inftripta  dititur  tum,  w l anguli  fnperfitie- 

4 rum,  rtl folidi  tangat  tllerlai 

/uperfiuem . 

Sic  figura  folida  pbeshc 
in  torto  Infqrlpta  dlcitur.quia 
omnes  elui  anguli  tangunt 
conuna,  nempe  anguli  folidi, 
vi  be  ro.Sr  fuperficteru  V.  g. 
fuperficici  wi  fceundu  Unca 
& cum  OPE.  Sufficit  autem 

pro  diuerfitate  corporum  co- 
r ucinrum  , vsl  quod  anguli 

’ fuperficieruasi,  vciqnod an- 

guli folidi  tangant , 
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EXPENSIO  I. 

De  folido  angulo. 

ANtequam  folidi  ipfa  pcrtrademus.defoiido 
angulo  eft  agendum  . cum  enim  fimflitudo 
folidorum.nc  dum  a proportione  laterum  . Sed  Se 
ab  angulorum  (olidorum  squalitate  dependeat  fi 
non  cognofceremus  anguli  folidi  nataram»  neque 
folidorum  proportionem  percipere  pofTcmus . 

THEOR.  I.  PROP.  I. 

Eliam. /i  f olidus  angulus  tribus  lanium  an- 
gulis planis  contineatur,  duo  quilibet 
anguli  reliquo  funi  maiores . 

*r)Kobatur  . Nam  fi  aliquis  angulus  planus  in 
I angulo  f oli  do  aicd  cft  maior,  vel  jqualls  duo- 
bus rrliquis»  Alfignetur,&  fit  sAD,a  quo  dematur 
angulus  bae  squalis  angulo  bac>  remanetque  re- 
liquus e ad,  vel  maior,qua  DAC.vel  squalis.  Rema- 
neat primo  f quali*  angulo  CAD;Fiat  latus  ea  lateri 
ca  equale  > fubflcrnaturq;  bjfis  plana  ecdb,&  fiet 
ex  ia. primi  triangula  xqualia  ; nimiru  E AD  trian- 
gulo acd  ob  latus  idem 
ad,  &r  squalia  crnra  ba,& 
ac,cu  fint  anguli  dae,dac 
didi  squales  . At  «a  tri- 
angulo baC  ob  latus  idc  bA 
1/  A’ crura  ea, Rtac  squalia* 

H cum  fint  angoll  apud  a 

tffedi  squales  . Quare  bafis  quoque  bc  «fiet 
squalis  bafi  Bae,  & bafis  fd  ba fi  cn  . Non  fieret 
ergo  triangulum  Beo  bafis  anguli  folidi  . Nam 
cx  3o.  primi  oportet  duo  crura  trianguli  reliquo 
cfle  maiora  omnifariam  fumpra,  & fic  pyramis 
rriangularis  nondaretnr.qux  bafim  triangularem 
habet,  &•  verticem  tribu*  angulis  planis  conten- 
tam , 8f  hinc  nrotic  bd  maior  cfie  poteft  bc,  Se  cb 
cruribus  eadem  ratione  . Vndcncc  angulus  bad 
potefl  efie  maior  angulis  sac,  8e  cad  . 

THEOR,  II.  PROPOS.  ii.  ■ 

t.'  ' * c.  » 

Omnis  [olidus  angulus  fub  minor ibuffqudm 
quatitor  reflis  angulis  continetur . 

IV  - v , . •* 

* ^ It  angulus  folidus  abcd  . Dico  angulos  eius 
O planos  bad;dac,&  BAC,vel  li  plures  fint  efie 
minores  quatuor  redis.  Quod,  vt  probeturjdetcr- 
minentur  omnia  latera 
ai,  Br  ad,  Se  ac  , Se  fub- 
fternatur  bafis  bdc,  in 
quam  a puncto  a in  fu- 
blimi  cadat  cx  prop.  io. 
Tr.  as.  perpendicularis 
Ia,  &r  ab  angulis  B,  n,  c 
ad  eius  contadft  r .ducantur  ni,  Be  iD,&ic,cruntq; 
anguli  tres  di  c, &bi  B,&  Bic  squales  quatuor 
redis  In  plano  bdc  perpendiculari  ad  ia  Cor.l.pr. 
la.lib.  i.  Sed  cx  propof.  si.  prscitati  trad.  an- 
gulus dac  ab  obliquo  plano  effedus  cfl  minor, 
quam  dic,  & fic  bad  minor,  quam m B,&r  pariter 
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bac  minor,  quam  bic  . Ergo  omnes  fimul  erunt 
quatuor  redis  minore*.  » . 


rTHEOR.  III.  PROPOS.  III. 

Si  fuerint  tres  anguli , quorum  duo,  vt  libet 
affumpti  rtliquo  fint  maiores  ,' poterit  ex 
illis  angulus  folidus  conflit  ut . 

*¥)  Robatur  ad  boc,  vt  conftituatur  anguiuS  fo- 
1 lidus  nccefle  eft.vt  bafis  plana  tlii  angulo  pof- 
fit  fubfticui , qu*  falcem  triangulatls  fit : Sed  fi 
anguli  i.  fint  maiores  reliquo, habebuc  etiam  duas 
bafes  maiores  reliqua : Ergo  cx  illis  tamquam  ex 
lateribus  planum  triangulare  conditui  potent  , 
quod  angulum  folidum  fnbftcrnat . 

Quod  vero  duo  anguli  maiores  reliquo  fimul 
fum pti  habeant  etiam  bafes  fimul  i utnptas  maio- 
res reljquxoftenduur . 


Sint  anguli  tres  a»  b,  c,  quorum  duo  a,  & B re- 
liquo c fint  maiores.  Dico  etiam  bafes  de, & cf  fi- 
mul fumptas  reliqua  hi  efie  maiores  . Nam  pri- 
mo fi  vnus  cx  duobus  ipforu  eft  maior, vel  arqua- 
lis  i p fi  ich  conflat,  Se  bafim  fub  squalibus  cruri- 
bus contentam, vel  efie  squalem  ex  xa.  primi,  vel 
efie  maiorem  ex  14.  eiufdcm,&  ideo  addita  altera 
bafi  ambas  reliqua  'efie  maiores . 

At  fi  ambo  anguli  feorfim  fumpti  funt  minores 
angulo  reliquo  radis  omnium  angulorum  squa- 
libus cruribus  , 8e  filis  bafibus  ns  hi  , fc 
dudis, in  triangulo  reltquo  hci  detruncetur  an- 
gulus Lch  squalis  angulo  aj  remanebit  angulus 
refiduus  lci  minor  altero  EBc,cum  duo  a ,&  b hoc 
toto  Hci  prsfupponintur  maiores  ex  Thefi  . 

Bafis  vero  hi  bafi  de,&  li  bafi  m frior  erit  eo, 
quod  HL  fit  squalis  nr  cx  prop.«s.primi  ob  latera 
squalia  HC,  Se  cL  lateribus  da ,8e  At,  & angulum 
comprehenfum  ab  ipfis  squalem,  at  bafis  li  ex 
SJf.lib.  1 . minor  bafi  rc  ob  angulilrq.  minorem  lci 
angulo  fbg  , Se  latera  squalia  lc  , & ci  Iatcribu* 
pb,  Se  bo  . At  bafis  tn  eft  minor  cruribus  hi,  Se 
li  ex  20.  Iib.1.  Ergo  hi  etit  minor  bafibus  de,& 
Fc  fimui  fumptis.  Vude  ex  illis  angulis  angulus 
folidus  conftitui  poterit , . 

PROBL.  I.  PROPOS.  IV. 

Ex  tribus  angulis  planis , quorum  duo  quo • 
modocumque  affumpti  reliquo  fint  mato- 
reSyfoltdum  angulum  confluxere ; oportet 
autem  illos  tres  angulos  quatuor  reflis 
minores  effe  ’ 

*Qlnt  tres  anguli  in  fig.  a,b,  c minores  quatuor 
t3  redis, & qnorum  duo,  vt  vt  affumpti  reliquo 
fint  maiores,  & fiant  ei  crura  squalia  fubdudis 
bafibus  de,fg,&  Ht.  Eledo  verb  quolibet  trian- 
gulo,ad  eius  bafim  V.  g.  ab  bafim  fc  in  triaDguIo 
PBG  ducatur  perpendicularis  ar.  Deinde  cc 
• bafibus 
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b*nbtiS  ds,Pg,&  hi conflituatur  triangulum  knl»  ab  p deducatur  perpendicularis  fo,  Sr  per  c pun- 

& diuifo  kl  * vt  ell  «qualis  bafis,?  g In  T,  ducatur  dum  tranfeat  reda  de  . 


nt  ,'fijtque  triangulum  ntv  cx  perpendiculari 
t e crure  Ea,  Se  bafi  nt.  cuius  latus  T v perpendi- 
culari  ter  infiflat  lateri  kl.,  Se  fecec  in  ntcX  prop. 
**-  Trad.as.  Deinde iungatur  kv, 8e  vl  . Dico 
t]uod  lit  fadus  angulus  folidus  ooolUn«  tribus an- 
gulis  planis  datis  a.  b,  &rc . 

Probatur . Nam,  quod  ex  tribus  bilibus  pofflt 
triangulum  conllitui,  conflat  ex  bypothcfi  , in 
qua  iuppouuur  duos  angulos  fuifle  datos  maiores 
reliquo;  Quare,  fic  bales,  vt  prop.  anteced.  pro- 
batum cil ; Quod  autem  cxtrrbus  qiioq;  nimirum 
perpendiculari  tb  latere  ea, vel  quolibet  illi  «qua- 
li, 8c  Nr  poflGt  triangulum  componi. 


Probatur  . Nam  aut  nt  eft  maior,  quam  tl, 
rei  minor,  vel  «qualis  . Sit  primb  maior  Quiacr- 
g o<*  TV,LV,a:LT  coponiturLvr  triangulu.LV^r 
lt  erunt  mziora  latera, qu5  VT,vnde  tanti  maiora 
erunt  tn  maius  ex  Hyp  qua  TL.fic  nv  ^qualis  ipfi 
VLfc.ipfi  AE,vel  fqualiscB.AuiNreirit  ininor,quS 
tl,  atTv,  fit  Ly  funt  maiora, quam  TL,ergo  tantd 
maiora  latera  erunt  ipfa  vt,  Se  s V «qualis  ipfi  vl 
reliquo  nt.  Aut  erit  pquaiis  NT,&x.Tf8c  ita  fi  tl,8c 
LV  cft  maior  ,qai  VT.etia  awtor  erit  Ut  co  tpf*  n V 
jqoili  vl,  qoam  TV.vnde  ex  ipfis  nt,  tv  , 8e  U V 
poterit  componi  triangulum  Nvt  . Quod  vero  ita 
fuper  nt  conflicuendum  fic,  vt  TV  cum  kL  faciat 
angulos  redos  docuimus  prop.  a i.  tr.aa.  inccr- 
fcdionum  • 

Quod  tandem  omnes  anguli  ad  V nimiru  kVl,* 
xvs.fic  nVl  fi  nt  ;quales,fingu)i  finguln  atfignatis 
CiB,a,  offenditur  , Nam  bafis  xn  ell  «qualis  ex 
conllrud  onebali  hi, fic  crus  Nv  item  ex  con- 
(Irudione  cruri  8 a, fic ideo  «quali  hc  . Crus  quo- 
que  alter  ii  xv  ell  equale  itf  cruri  fb.  Quod  often- 
ditur,nam  t v crus  perpendiculare  ex  coftrudio- 
neelt  «quale  perpendiculari  tb,  fit  kt  cruri  ft. 
Se  anguli  apud  t comprehenfi  a didis  cruribus 
(qualibus  ex  coflrud.  ambo  redi;  Ergo  ex  pr.ks. 
Jtb.l.  bafis  k V bafi  tn,  & zqoali  IC erit  «qualis  , 
vnJe  triangulum  knV  erit  «quale  triangulo  bci, 
triangulum  xt  V triangulo  pbt  , 8c altera  me- 
dietas t vl  alteri  medietati  tbc  , * crus  lv  cruri 
GB, vel  «quali  ea  fecundi  trianguli.  Bafis  verb 
jiLbaft  de  ex  hypothefi  cft  equalis,8r crus  nv  cru- 
ri a a,  vel  «quali  da  . Ergo  triangulum  extj.l.t. 
NVl  triangulo  dae  «quale,  fic  fic  omnia  triangula 
k vn  Sr  NVL,&r  kvl  fingula  lingulis  aflignatis  criit 
(qualia, quare  A'  anguli  ad  V finguli  finguliS  B,a,c 
«quales  erunt . 

PROBL.  II.  PROPOS.  V. 

Ad  datam  rcclim  lineam, tiufjue  punBum, 
ansulam  f olidum  conjhtucrc  Jolido  an- 
gulo dato  4'jualtm  . 

) , ; 

Sit  angulus  folidus  a, cui  coftitu^dus  fic  aqualis 
angulus  folidus  B in  data  linea  bc  . Ad  trian- 
gulum planum  ade  ab  aliquo  pundo  lincf  af  V.g. 


Deinde  ex  bc  dettunertur  eu,  «qaalis  af,  Se  ad 
punduflcx  pr.aq  I t. confbtuatur  angulus  planus 
idH  «qualis  angulo  plano  dae  ; fiant  veio  «qua- 
les r b,&  ad,  conncdarurque  ih  , &r  in  h i fuma- 
tur Tegmentum  «quale  Tegmento  ce  , quod  fic  lb, 
ducaturq;  il&  i pundo  L ducatur  plano  tria gu- 
lo ibH  perpendicularis  lk, «qualis  ipfi  cFiconne* 
daturque  reda  bk  . Dico  angulum  folia um  b tt ii  ut 
planis  contentum  i K B,  o'  »bh  , e*f  bh  k effe  Aqualem 
anj*lo  /olido  dato  a . 


Probatur,  qoia  angulus  ieh  ell  «qualis  angulo 
Dab  , crufque  bh  cruri  af.  , necnon,  Se  crus  ib 
cruri  ad,  cx  prop. 2 a.iib.i.  b^fis  ih  erit  «qualis 
bafi  ob  , totumque  triangulum  ibh  toti  dae  «- 
quale.  Cumque  lH  eX  eftvdione  fit  «quale  Teg- 
mentum parci  01,  erit  etiam  lb  ex  propof.  eadem 
Sa. lib.i.  «quale  crus  cruri  Ga  t aft  lk  cft  «quale 
cx  conft rudionc  cruri  c.F,  & comprehendunt  cru« 
»L  , & lk  angulum  redum  ex  def.  ».tr,s».  inter- 
fedionum  • erit  quoque  ex  prop. 1 2. eadem  lib.i. 
bafis  bk  bafi  af  «qualis  ; fic  quia  crus  IL>  vtpote 
relHuum  ex  I.h  fit  «quale  refiduo  cruri  od,&  lk 
cruri cf  e*  effc&ione  cqu ilej  angulufq;  coprf hen- 
fus  redus  fit,  erit  bafis  ik  bafi  df  «qualis ex  dida 
propof.22. lib.i.  Se  eadem  ratione  kh  bafis  bafi  pe: 
Cdm  itaque  triangulum  idk  habeat  latera  lingula 
lingulis  lateribus  trianguli  fad  «qualia, erunt  ibk 
triangulum  daf  triangulo.  Se  kbh  triangulo  fas 
«quale  cx  propof.x  j.Iib.i.  fed  iam  oftcnfum  eft 
triangulum  ibh  triangulo  dae  «quale  ; Ergo 
omnes  anguli  plani  coniticuti  aj  verticem  b fin- 
guli  linguits  erunt  «quales  angulis  planis  apud  X, 
Se  fic  angulus  folidus  u angulo  a folido  erit  «qua- 
li». 

COROLLARIVM. 

Hinc  autem  non  erit  Jitlicile  conftituere,  & 
angulum  folidum  pluribus  fuperficiebus  , 
quam  tribus  contentum  . Quiapocell  diuidi  in 
tot  angulos  ccibus  fuperficiebus  conflantes,  Se  il- 1 
lis  exhiberi  queunt  ali)  anguli  folidi  «qua- 
les, qui  deinde  fimul  coropofiti  equaicmangulam 
folidum  pluribus, quim  tribus  fuperficiebus  con- 
flantem efficiant . 

EXPENSIO  III. 

De  deferiptione  Tctaedn  in  ff>h£ra)  pro- 
portione laterum  /pftus  .ad  diametrum  . 

TEtaedrom  eft  pjrramis  qu*dam  quatuor  fu- 
perficiebus «qualibus  ,&  limilibus  conten- 
ta habens  quatuor  lolidos  angulos  tribus  angulis 
planis  claufos , & latera  fex  , de  qua  volumus  ex 
Eqclide  docere , quomodo  infcribatiir  fper* , Se 
qu«nam  fic  proportio  lacerum,  quibus  cootinecur 
ad  diametrum  ipfius  fphxre  * 


PROBL. 
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TRACTAT  VS  XXXIII. 


PROBL*  I.  PROPOS.  VI. 

Tetaedrum  confhutret  O*  data  fphara  com- 
pleri , o*  demon(lrare  , cjuod  fpbara 
diameter  potentia  fefijui  alter  fit  tpfius 
Uteris  pyramidis . 

Sit  datu*  fpbxrj  diameter  ai,  ejai  diuidatur  ia 
tres  partes,  &r  fit  tertia  pars  c* , fado  deinde 
femfclrculo  centro  z fuper  diametrum  datam  AB,a 
pundo  c erigatur  perpendicularis  vfque  ad  circu- 
lum co.  Deinde  alio  in  plano  ad  diftantiam  cd 
centro  e fiat  circulus,  in  quo  triangulum  equila- 
terum  deferibatur  Pkl  , 8e  a centro  f.  ducantur 
radij  fck,  & eL  aquales  radio  ep  , 8r  confcquenter 
linee  co:  fuper  vero  hoc  planum  erigatur  nor- 
malis EQ^equalis  rede  AC,&conneftantur  extre- 
ma  Ql,  tk  qk,  & qp,  & erit  fada  pyramis  requi- 
fica  • 


De  qua  primo  offendendum  eft  con  fequi  omnia 
« - latera  aqualia  pro  quo 

Supponendum  eft  ex  prop.i.  Trad.io.  lineam 
kL  crus  trianguli  aquicruris  pofle  defernire  pro 
latere  quadrati  ; quod  erit  triplo  maius  ; qudm 
quadratu  ex  femidiametro  ke  , deinde  oftendendfi 
eft  da  pofle  deferuire  pro  quadrato  triplo  maiou, 
quam  CD.quf  eft  xqualis  femidiametro  ek,&t  ideo 
efle  f quale  cruri  lk  trianguli  Lpk  circulo  inferip- 
tl,cui  oc  eft  radius . Hoc  autem  offenditur  >quia 
ex  Cor.p.n5.1.<5.AC,8r  co,8r  cb  funt  tres  ^portio- 
nales, te  ideo  quadratum  ex  prima  ac,&  media  cd 
fercfpiciunt  eadem  proportione  ex  Cor.  pr.Bi. 
lib.tf.  qua  linea  ac  prima  tertiam  cb  . Vnde  fi- 
mul  compofita quadrata  ex  lineis  AC,&CDad  al- 
terum ipforum  ex  latere  cd  eandem  dicent  propor- 
tionem, quam  compofita  linee  ac,  & C8,ad  ipfatn 
fimplicem  CB  : fed  quadrata  hxc  duo  funt  equalia 
quadrato  fuper  ad  ex  ll.  lib.a.  Ergo  iftud  quadra- 
tum ad  ad  quadratum  cd  eandem  proportionem 
obtinebit , quam  duo  quadrata  ac  , & cd  ad  vnum 
. cd,  fc  quam  aCi&cb  linee  ad  fimplicem  lineam 
CB , & confequenter  hoc  quadratum  a d erit  triplb 
maius , quam  quadratum  cd,  cum  etiam  ac,  &cb 
Jimul  faciant  lineam  triplo  maiorem,  duara  fola 
ci  . 

Vndeprobamr  pyramidem  condituram  potiri 
lateribus  inuicem  equalibus  . Nam  on^nla  funt 
aqualia  linee  ad  , & quidem  tria  latera  ql, 
& qf:  quia  triangula  ipfis  infiftentia  j vt  KEQfint 
eqaalia  triangulo  adc  . Quod  habeant  duo  latera 
ke  ipfi  CD,&r£Q>ip(i  ac  equalia  , te  angulum  re- 
dum  ad  e,  Occ  claudant  ex  conftrudionc.  La- 


tera verd  KL  , A*  kp  , &•  LP  , quid  fint  lacera  qua- 
drati triplo  maioris.*  quam  ks  equulis  linee  cd 
ficut  oftrnfum  eft  progr.  I.  ad  efle  latus  quadrui 
triplo  m doris  , quam  cu  . Vnde  cum  quadrata 
ex  Lk,  & da  eidem  quadrato  ex  co  eidem  triplam 
prodonrionem  dicant,  erunt  inuicem  equalia  . 
Quare, fir  crura  inuicem  equalia  r nimirum  ad,& 
ip»  8e  alia  crura  pl,  8r  lk  . 

Probatur  fecunda  pars,  qutad  fphera  comple&i 
poflic  . Nam  produda  diametro  eq^  in  t donec 
fiat  equalia  diametro  ab;  fteue  totum  eft  fquaie 
toti,  ita  medietas  bz  erit  aequalis  medietati  or . 
Sed  hec  gyrata  tratifit  per  vertices  ad  trianguli 
adc  . Ergo,&  tranfibit  per  vertices  «Qj  te  ftQ* 
& E^triangulorura  equalium  pre  Jido  adc  . 

Probatur  tertia  pars  quod  fpbf  re  diameter  pof- 
fic  deferuire  pro  quadrato  fcfquialtcrq, nempe  vna 
vice  , 8r  dimidia  maius  quadrato , quod  fieret  ex 
pyramidis  latere . Nam  ex  Cor.i.  pr.8.  & it.l.d. 
conftat  quadratum  ab  correfpondere  in  propor- 
tione ad  quadratum  erodum  fuper  ad,vc  ab  ad  Ca: 
quod  ab,ad,&  ca  fint  tres  continui  ^portionales, 
ied  ab,  te  vna  vice,  & dimidia  maior , quam  ac  , 
quod  fit  partium  duarum;  illa  vero  trium  ex  con- 
ftrud.  Ergo  tale  quoque  erit  quadratum  ab; 
nempe  trium  partium  ad  quadratum  ad  duarum  : 
ab  verd  eft  diameter  fpfijre  ; at  ad  latus  pyrami- 
dis, vt  oftendimus . 

COROLLAR1VM  I. 

Hinc  enafeitur  diametrum  fpherf  pofle  effice- 
re quadratum  quadruplo  maius,  cum  dimi- 
dio, quam  frenidiameter  ambientis  circuli  trian- 
gulum bafis . 

Nam  oftenfum  eft  diametrum  fpb^rj  TQ^vna 
vice,  8e  dimidia  in  fuo  quadrato  effe  maio.em, 
quam  pyramidis  lateris  KL  quadratum,  ita  vt  li  la- 
teris quadratum  fit  y.illud  fit  6 ,8e  vc  in  fuppofit. 
lateris  quadratum  , excedit  radij  k a quadra- 
tum trlplo,ita  quod  fi  quadratum  lateris  fit  6 » hoc 
fit  t.  Ergo  quadratum  diametri  fphereQT  ad  qua- 
dratum radi;  ke  fe  habet  vt  9.  ad  j.  nempe  qua- 
tuor  vicibus  illud  continet  cum  dimidia . 

C O R O L L A R I V M II. 

SEcundb  perpendicularem  a vertice  pyramidis 
adbafimdemiflam  cfleduaS  tertias  partes  du- 
metrtfpbere  . Quia  eq^cO  aqualis  cede  ac,  & 
diameter tQ eft  equaiis  rede  ab.  At  accxcod- 
ftrudionc  duas  tertias  partes  redf  a e comprehen- 
dit, & ideo  quadratum  diametri  ad  perpendicularis 
quadratum  erit,  vt  9.  ad  4.  nam  proportio  9.  ad  4. 
eft  duplicata  3.  ad  e.  Vt  videre  eft  >a  iftis  nume- 
ris 9.6. 4, 

EXPENSIO  IV. 

Dede fcrtpt tone  Ociuedri  in  fphjra,  O*  eius 
laterum  ad  diametrum  proportione . 

OCraedrum  eft  corpus  odotriangulisfquali- 
bus  fimilibuS,  & equilateris  conflans, que 
efformant  fex  angulos  fotfdoS  quatuor  equalibus 
angulis  planis  comprefienfos,  vc  in  fig.  fequentis 
propof,  fatis  apparet;  te  latera  duodecim  obtinet , 
quf  angulos  fguales  viginti  quatuor  planos  «For- 
mant. 

PROBL. 
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PROBL.  I.  PROPOS.  VII. 


expensio  y. 


O&aedrvm  conflituere , O*  fphara  comple - 
fli , C?*  demonflrare  > fphara  dia- 
meta  potentia  fic  dupla  lauris  ipfius 
Oflatdri . 

It  ad  dat*  fpharre  diameter,  qv*  Io  c pando 
O bifariam  fedus  fit ; eqtdaque  perpendiculari 
CB,  fado  centro  in  c femieircuiu»  deferibatur; 
eomungarurque  ab  , & DB  redis  a eritque  fadotn 
femiquadratu  adb,  quod  fufficit . Seorfim  autem 
*Hod  quadratum  fiat  e b pb,  cuius  latera  sp,8f  p«» 
h«  lateri  ab  fint  «qualia, 8r diametri  ic8r  ph 
diametro  ad arqualia . A pundo  vcr6  V excitetur 
perpendicularis  tVL  , iintque  portiones  ▼**  & vt 
«quales  AC,coanedanturque  eorum  extrema  odo 
redis  bl  , Se  pl  , Se  wc , Se  c«t . Dico  primo  efle 
conftitutum  Odaedrum . 


Quo  J probafor  oftendendo  omnia  eius  latera 
aqualia  : quia  triangula  tum  iacentium  fuperlora, 
tum  Inferiora  ad  centrum  V.g.  e vx,  Se  lvp,  Se  cft, 
funt arqualia  ob  arqualia  crura  e v,8r  VH»  & Vt  ex 
effedione,  Se  angulum  redumadvj  Vndebafcs 
erunt  arquales  EL,&'iP,drcaet.  ficque  omnia  trian- 
gula fuperficialia  » vt  blp,  8re«t.  arqualia  latera 
poffident,fcilicet  bafes  triangulorum  ad  centrum, 
&r  ideo  «quales  angulos  ex  aj.  lib.r. 

Probatur  fecundi  , qubd  fphf  ra  compledatur . 
Nam  radi)  B V,  & vo,  & Vl  funt  fquales  redf  AC 
ex  effedione;  Ergo  circumferentia  quarlibet  in- 
teruallo  vc  centro  v per  eorum  extrema  tranfibit. 

Probatur  tertio  , quod  eius  lateri  (it  duplus  in 
potentia  diameter  i,. , quia  cxn.lib.a.  fquat  in 
Kic  redanguloex  a8.1ib.).  quadratum  bafis  co 
quadrata  laterum  arqualium  bl  . & lG  , vnde qua- 
dratum eg  erit  duplum  quadrati  lateris  LG , 

COROLLARIVM. 

Hinc  educitur, quod  fi  in  eadem  fp?  ra  defcrlp- 
tum  fit  Odaedrum, & Tetraedrum  latus  Te- 
uaedri  fua  potentia  comprehendere  lateris  odae- 
drl  potentiam,  ideft  quadratum , quod  poteft  effi  • 
C«re  vnavice  cum  tertia  parte, nam  quadratum  la- 
teris pyramidis  cft  4.  qualium  6.  cft  quadratum 
diametri , & odaedri  lateris  quadratum  talium 
partium  3.  pyramidis  lateris  quadrati  etit  4.  ea  - 
rtindem  partium,  odaedri  vero  lateris  quadratum 
3,  nempe  Pyramidis  latus  comprehendet  latus 
pdaedri  potentia  fcmel,  Sc  infuper  ~ ipfius  Utc- 


De  Cubi  in  fphera  deferiptione , O*  eius 
lateris  ad  diametrum  ratione. 

CVbua  eft  figura  folida  fex  fuperficiebus  qua- 
dratis arqualibus  conftans , habens  angulos 
folidos  odo  tribus  planis  angulis  redis  conclu- 
fos , 8c  latera  duodecim . 

. . — * ‘ o 

PROBL.  L PROPOS.  VIII. 

Cubum  conflitnere , & (pbara  completi/, 
V demon firarc,  tjiiid  [pb/tr/t  diameter 
potentia  fu  tripla  lateris  ipfius  cubi . 

Sit  fpherg  diameter  quicumque  abj  diuidacurq,- 
intres  partes,  Se  fit  tertia  pars  id, &r  a pundo 
extremo  b excitetur  perpendicularis , quam  ab- 
fcindst  in  c femicirculus  fuper  AB,connedanturq; 
ac,  firci. 


Seorfum  vero  in  aliquo  plano  fiat  quadratum 
EFHi,  cuius  latera  fint  «qualia  redf  cb  Se  ab  an- 
gulis ciui  excitentur  perpendiculares  ipfis  lateri- 
bus £qualcs,quoru  exprema  l,m,k,N  redis  conne- 
xa efficient  cubum  eHml  dc  quo  loquitur  prop. 

Nam  , quod  fit  cubus  patet . Etenim  ex  effe- 
dione habet  omnia  latera  cqualia,  cum  enim  ere- 
df , vt  xp  fint  perpendiculares  plano,  erunt  quoq; 
parallele»  vnde,  Se  angulos  redos  efficient  cum  la- 
teribus in  plano  extenfis  pi.&rc.cx  prop.y.Trad. 
as.  Quia  vero  funt  fquales  latera  quoque  fopre- 
miMi  erunt  parallela, firfqualia  lateribus  bf.St 
perpendiculares  lateribus  credis  , vt  FK  : quare 
cdm  omnia  latera  fint  fqualia,  parallcIaqucA'  om- 
nes anguli  redi  cubus  conftitutus  eft. 

Prob.fecundb,  quodfph«ra  cdplcdi  poflit.Qula 
dimidia  omnium  diagonalium, vt  mi<  funt  cqualia, 
cnm  ipfp  diagonales  fint  aquales.  Vnde  fado 
centro  in  communi  eorum  pundo  medio  v pote- 
rit ad  interuallum  vH  deferibi  circulus  . Qui 
tranfibit  per  extremos  angulos  V.  g.  per  h,  Se  h, 
& Cft  ita  etiam  alius  pet  L,  «.fiftft. 

Probatur  tertia  pars  . Nam  diameter  fphere 
ii  h continet  in  fuo  quadrato  duo  quadrata  lateris 
em  f quali  quadrato  lateris  fibi  f qualis  EB , Se  dia- 
gonalis eh  : diagonalis  verb  eH  continet  quadra- 
ta Uteris  ef  , 8f  fh  ex  1 1 . Isb.B-  ob  aoguluro  re- 
dum  eph  . Ergo  quadratum  diametri  continet 
tria  quadrata  trium  laterum  fqualium  M&,te  bH, 
Sc  fifjquarc  voi  eorum  triplum  cft  • 

Ggjg  Eft 


*n  < tR  AC^f  AT^S  XXjEll 

tfl  autem  mk  equalls  ab  diametro  . Quia  qua- 
dratum ab  ad  quadratum  CB»  eft  quoque  tripi  una. 

Siquidem  eft  ad  quadraturo  cx  cs,  idcft  me»  vt  ab 
ad  db  prima  ad  tertiam  proportionalem  ex  Coroli. 
propn.libd.  que  ab  tripla  eft  ad«o.  Quare 
erit  quadratum  ab  triplum  quadrati  cb,  Be  ideo  y- 
quale  diametro  MH,  cuius  quiJrarum  triplum  eft 
quoque  quadrati  if » ideft  cb  equalis  Jim  c . 


wi' 


COROLIARIVM. 

Hinc  autem  habetur  diametrum  cubl.feu  fphf- 
rc  poflc  eflicere  quadratum  cqualc  quadra- 
to lateris  cubi, Be  quadrato  lateris  pyramidis.  Nam 
rtim  ; quadratum  diametri  fphjry  ciufdeni  conti- 
neat pyramidis  quadratum  vna  vice»&  dftnidia  erit 
vt  9.  ad  6.  B-  cum  idem  contineat  lateris  cubi  qua- 
dratum tribus  vicibus  eru,  vt  9.  ad  J.  Quare  com- 
porta hfc  duo  quaJrata  partium  6.  Be  partium  j. 

efficient  quadratum  partium  9.  quale  eft  quadra» 
tum  fphf  r£,  fcucubi : Vnde  ac  erit  lacus  Pyrami- 
dis » St  ct  cubi,  cuius  diameter  fit  ab  . 

EXPENSIO  VI. 

Pe  infer iptione  dode caedri  in  fplwa,&*  eius 
Uterum  ad  diametrum  proportione . 

DOdeeaedru  eft  corpus  duodecim  pentagonis 
cqualibus  equilatens  » Be  pquiangulis  con- 
flans , fimulqac  angulos  folidos  20  cooiprehenfos 
angulis  planis  tribus,  Se  latera  £q.  confcquir  ur  . 

PRORL.  I.  PROP  OS.  IX. 
i . 

Podeeaedrum  conflituere , ejr  fphara  com- 
plcih  , C5“  demonihare , rjuod  Jodccae - 
dri  latus  irrationalis  esi  linea  , <ju.e  vo- 
catur Apotome , 

CV/n  dodecaeilrum  duodecim  facies  habeat,  Be 
• cubus  1 X.  latera  hinc  eft  , quod  conftrujtur 
delineando  fuper  vnumquoJque  latus.dodecaedri 
aliquam  fupcrficlcm  Piat  itaqiquaJr atum  b y batis 
clede  ad  pUcitum  cubi,  circa  quem  dodecaedrum 
conftitucndum  eft  , fecccurquc  cius  fcmilatus  r o 
fecundum  externam, & mediam  rationem  io  pon- 
do n , ducaturque  linea  > m e , &r  ut  perpendi- 
culares, abfeindatur  n m , &gt  pqualis  maiori 
fegmento  n o , deinde  conjungatur  t r , & exten- 
ditur . Nam  dico  pro.  f.  progreff.  quod  impio-- 
git  10  pundum  m . 

* Probatur.  Naro  quia  femiiatus  o r eft  Ce&um 
extrema, Se  media  ratione, ita  eft  c o, vel  r g ad  t g, 
maius  extremum, vt  n m idem  maius  extremum  ad 
minus  r n ; fed  talia  quoque  erunt  lateta  triangu- 
lorum c g r , & n r m,  quia  erit  ob  aqgulu  reduiq 
apud  n.&  g angulos  ad  verticem  apud  r,&  m 
aquales, ita  r g ad  c g,  vt  n m a d n r . Ergo  t r de- 
bebit tranfirc  per  pundum  m . Nam  fi  tranfifet 
aliunde, non  haberet  eandem  proportioncm,quam 
habet  r g ad  t g liquide  fi  uafirct  fupra.vcl  infra, 
«fiet  maius,  aut  minus  iIJuJ  crus  trianguli  r n m, 
qui  n m,&  ideo  linea  n indicet  maior, aut  minor, 
qui  n m eidem  r n eandem  proportionem  diceret* 
quam  r g ad  c g,  quod  efie  nequit  ex  7.  lib  .y, 

1 . 


Progrdf.  x.  Dicotm  in  r effe  lineam  fcfiim 
fecundum  mediam,  Be  extremam  rationccn  , quod 
pari  modo  oAenditur. Quia  eadem  proportionere- 
feruntur  t r ad  m x,  qua  t g maius  frgmentum  ad 
n r,  vel  e g minus  . Ergo  cdnipaprifcto/vc  t r ad 
x r cum  m r,  fc.  t iri  : fie  t g ad  t geum  e g , idcA 
tc,  vel  «qualis  n etota  linea  extrema,  Be  meaia  ra- 
tione fe&J.fc.  e g ad  t g,qu*eft,vt  m r ad  r e,cum 
fit.n  n r ad  gt;quarecu  mmuc  cxtrcinu.m  r fe  ha- 
beat ad  maius  t r,  vt  maius  ad  totam  t m,  quadra- 
tum maioris  fegmenti  cx  prop.11.ltb  6.  erit  «qua- 
le redingulo  minoris  tegmenti , B totius  , vnde 
extrema,  &»  media  raceonc  fett*  erit. 

D»co  Progccfl*.  j.  Quod  fi duAa 
«m  fiat  triangulum  rrdangulum  u a x , quod 
bafis  u K «qualis  erit  lateri  qoadrvti  rbr  quod 
Ac  probo.  Nam  eft  equile  eios  quadratum  ex 
47.  lib.  f.  quadratis  erorum  au,  k U r hac 
vero  duo  quadrata  fnnt  «qualia  quadrato  i «te- 
ris r b ; Ergo  quadrata  lateris  r b,  8e  cruris  Bl  t* 
qualia  funt,  &.*  confequenter  ipfa  latera  xquaiia. 

Probatur  minor,  nempe  quadrata  linearum  a *, 
& a u clTc  «qualia  quadrato  lateris  rb . Nam 
quadratum  u a eft  equaJe  quadrato  n b p d cum 
dn,  firem,  ex  conftr.  fint  arcuiales  ; Quadra- 
tam verb  cx  a>^,  quadrato  cx  fhll  y*'«mo9  fquAe 
eft  quadrati»  cX  m q ,6e  jj  h ; Quadraturrfvero  ex 
q m eft  «quaffc  quadrdto  g t o 9 B’  quadratum 
qh  «quat  qe  u h , <jur  fune  yqdalia  gno^ioai 
td  f,  fiquidcmexhypotbefi  quadrata  duo  e u h 
aequalia  exiftunt  tedagulis  duobus 'j\,Be  ifiquOd 
finrquadrata  maioris  fegmenti  n o . Re&  aqgulu 
vero  q o eft  «pqualc  redanglilo  d g , vr  patet,  Be 
redangulumr  e eft  part  quadrati  rif.  Vfide  to- 
tus gnomon  r d f fccundum'fiugiAa*'P:,rte*  ?quat 

Suadi  atum  ru  habens  litus  u o|V:l  q m , &r  qua- 
ntum lateris  c h ; qup  duo  quadrata  pquanr  qua- 
dratum bafism  h , vela  Gc  fu^s  cum  quadraro 
U a , vel  «qualis  b n xquant  quadratum  bafis  u kj 
& ideo  pait  arqualis  lateri  r b . 

Dico  Progrefl.  4.  Quod  fi  ex  toto  latere  r b, 
Br  maiori  eius  fegmento  n 2 . Fiatuiangulum  ifo- 
fcclles  f 1 ) , & in  pun&o  4.  8c  8 Cccctuur  cius 
latera  extrema  , & media  ratjopc,  ijclt  fiant  4 f, 
1 8 «quales  bafi  f a,  ducator  que  pcipcndKu- 


liris  8rci  perpendicularis  per  pun«2a  medi^ 
feftionis  4 8 xqual  Is  hirte  inde  a ponfto  V medie- 
tati lateris  f J,  quod  fccnbitur  in  pun&o  4.extre- 
ma , Br  media  ratione , minufque  Tegmentum  erit 
x 4.  Nam  dudafb, parallela  perpendiculari } 

Be  b J bafi  f * parallela . Erit  primo  v y dimidium 
fegmentum  malus , vrpotc  «quale  dimidio  f q^, 
deinde  probo 5 4 ctfe  aliud  dimidium  minoris 
fegmenti  4 J Be  ideo  duplum  ipforum  p^uiri  Ipfi  j.f 
vel  x 6.  In  triangulo  b f f , ita  f $ eft  ad  4 f , vt 
bafis  b ad  parallelam  J4-fed  rt  tota  f j ad  ma- 
ius fegmendum  f 4 ita  eft  f 4 maius  fcgmentun* 
ad  minus  4?  , ergo  vt  eft  f 4 maius  fegtnenttfm  ad 
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4?,  minus  ita  eft  b 3.  bafis  ad  5 4 libi  parallelam : 
jcd  b 3 eft  cqualis  feimbafi  Tq^,  idcft  maioris  feg- 
menti  f 4 medietati,  crgoj  4 erit  (qualis  medie- 
tati minoris  Tegmenti  4j,trnde  cum  dupla  4 f fiet 
tota  linea  equalis  lateri  43.  & cu  dupla  vs  xqua- 
|i  4 f tota  x 6 (qualis  lateri  quadrati  r b in  l.fig. 

Progrefl.  y.  Et  hinc  patet,  quod  poftit  fieri 
pentagonum  cquilaterum  , &xquiangulum  ex  11. 
lib.  4 quia  f 3 1 triangulum  eft  quale  repofcic 
prop.io.  lib  4.  cuius  bafis  f a fit  Tegmentum  ma- 
ius lateris  23.  extrema,  & media  ratione  Tefti . 
Nam  quia  4 5 equat  f 2 parallela,  & f a,  arqujt  f 4 
erit  46  f » parallclogrammum  cquilaterum  . Vn- 
de diagonali  f 6angulus  4 fecerit  di uifus  bifariam 
& ita  erunt  tres  anguli  (quales  f 31.3  f 5.  & 8 5 f 
8r  ita  fare  in  parallelogrammo  x 8 f 2 . Vnde 
omnes  anguli  erunt  xquales,  cum  oftendentur  c- 
quales  angulo  f 3* . Latera  quoque  (quabuntur. 
Quonia  iam  tria  af  Se  f x,&  26  in  parallelogram- 
mis  18  f x,8e  46  a f fuper  eandem  bafim  exiftentl- 
bus  oftenfa  Tunt  (qualia  . Vnde  remanet  deduo* 
busX3  Se  36.  Quo  J patet , nam  Tegmentum  38. 
Se  didis  progr.  4.  (quat  Tegmentum  85.  Vnde,& 
anguli  5 38.  & 368.  Tubtenfi  ex  prop.i4.Iib.I. 
xquibuntur,  (quales  autem  Tunc  2 , Se  8 5 fex 
didis  . Ergo  toti  anguli  435,  8c  36  f (quales 
erunt,  fed  inuicem  3 f 5 (quae  f3  a . Ergo  reli- 
qui xquales  trianguli  3 16  reliquis  inuicem  c- 
qualibus  trianguli  f3  i;  quare  erit  £quiangulu>& 
Jfofcelles  i fed  f 3 eft  idem  in  vtroque  triangulo . 
Ergo  ex  4.  Iib.5.  f 5 (quat  3 s.  & 3 6 latus  f >.& 
eadem  dicas  de  triangulo  3x2. 

Dico  progr.  5.  Quod  fi  ducatur  tn  u h(c  erit 
f qualis  in  prxdi&o  quadrato  femidiametro  cubi, 
cuius  latus  fit  r b . Nam  erit  eius  quadratum  tri- 
plo maius,  quam  quadratum  femilateris  cubi  eo', 
Ctimq;  quadratum  diametri  cubi  fit  triplo  maius, 
quam  quadratum  lateris  ex  prop.10.  h.  Coroll. 
eri am  lcmidiamccri  erit  triplo  maius  , quam  eius 
femilateris,-  Vnde  u m tripla  potentiA  r o (quabit 
femidiametrum  cubi,  cuius  lemilatuseft  ro. 

Quod  autc  fit  triplo  maius  u m bafis  quadratu» 
quam  femilateris  o r offenditur  . Nam  eft  (qna- 
le  quadrato  ex  e tn , vel  cquali  n d,  8e  quadrato  ex 
e u In  redangulo  triangulo  m e u , hxc  vero 
duo  quadrat  fimul  funt  triplo  maiora, qua  quadra- 
tu ru  «x  Tcmilaterc  r o;quonia  primb  ubeft  iam  x- 
quale  quadrato  u r fecundb  fi  aliam  partem  acci- 
piamus do,  cum  occupet  idem  fpatium  quadrato 
e h quadrati  r u,  & rcdagulo  h n erit  idem  quadra- 
to u r,at  cum  e i quadratum  xquecur  re&agulo  e r 
etiam  parallelogrammum  d o xquabltur  quadrato 
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u r . Tertio  u p eft  sequale  re&angt»h>  u n , cui  fi 
addamus  quadratum  alterius  cruris  euxquale  re- 
liquo re&angulo  r e quadrati  pr(di<ftl  ru  fiet qua- 
tius omnis  pe  r u quadrato  tertio  xquaiis  . Iam 
ergo  ter  adxquauimuS  duobus  quadratis  ex  cruri- 
bus e m,  & e u quadratum  r u fa&um  ex  femllate- 
re  r o.  Vnde»8r  quadratum  u m Iftis  duobus  ex  m e» 


& eu  xquale  erit  triplo  maius, qua  quadratu  ex  r ©; 
Vnde  erit  femidrameter  cubi, cuius  (einilatus  r o.' 

Iftis  prxTuppofins  fiat  cubus  ABCD,fecenturq; 
eius  flngulx  Tuperficies  bifariam  planis, feu  redfcts 
oh,  Se  cxt.  qur  plana  excedant  plana  cubi  cxceflu 
nm  , vel  quantdm  eft  Tegmentum  no;  quod 
Intcruallii  norecur,  quoq;  d linea  & verfdsT,Sf  fit 
et  . Sic  fia:  vtrinque  omnibus  fupcrfiriebu*  a pu- 
fio,  ln  quo  Te  dccuifant  V.  C.  ab  e in  r ab  m in  O, 
ab  H in  L,Sr  x,  Rrcxt.  Deinde  coniungantur  pun- 
fiaxB,  Se  ln,  &Nr  , &r  ts,  ericque  fjftum ocn- 
tagonum,  Se  fi  idem  fiat  lingulis  duodecim  lateri 
bus  eubi.vt  fidum  eft  in  latere  nb  . Dico  fa&um 
efle  dodecaedrum  . 

Progrefl'  7.  Quod  vt  oftendacur  multa  fingu- 
latim  lunc demonllranda,  5* primo,  quod  penta- 
gonum tNblx  fit  ln  eodem  plano . Nam  fic  non 
eflet  eadem  figura, cOm  non  efler  in  eadem  fuperfi. 
cie  . Nam  du&a  ht  , qux  rranTeae  per  q^definec 
iu  t ex  progr.i.  Ergo  erit  in  eod£  plano  cu  latere 
cubi  ex  pr.x-  tr.ia.  vtpote,  quia,  cum  eo  in  q fe 
fecat;  lineavero  Lk  lateri  nb  parallela  cftexetfe- 
dione,  propteraque  erit  in  eodem  plano  cum  illa  . 

Quare,  & latera  tn ,8e  NL,8e«et.  prxdi&as  con- 
iungentes  erunt  in  eodem  plano,  totumque  penta- 
gonum lntkb  in  eodem  plano  erit  ex  pr.i.T.aa. 

ProgrefT.  8.  Probatur  quod  fit  pentagonum  x- 
quiangulum , 8e  xquilatcrum  . Nam,  fi  ducamur 
tl,  Se  tk,  &Nb  fiint  inuicem  xquales,  &fc  Inui- 
cem Tecanr  extrema,  Srmedi3  ratione  . Vnde  funt 
Iine(  (quianguii.&xquiiateri  trianguli  lateribus  , 
angulifque  iubtenfx  . 


Demonftroqae  primo  tl  efle  arqualem  nb 
Namdu&a  tr  perpendiculari  plano  »lk  , duda- 
que  fc.L,h(c  erit  xquafis  lfncx  h m,  vel  a x,  cum  fic 
bafis  trianguli  rhl  xquaiis  triangulo  h q m 
ob  L h (qualem  h q , & h H jpfi  q m . At  lt 
lincg  u a ex  conftru&ione ; angulufquc  apud  a re- 
gius . Quare,  & bafis  tl  erit  xquaiis  bafis  ux 
vel  r b,  Se  confequenter  lateri  cubi  nb  ex  3.  p/og. 
& J.&  eadem  probatio  eft  de  iioa«TX:  Deinde 
probatur  , quod  Te  Tecant  extrema,  Se  media  ratio- 
ne in  1 . Nam  ex  a.prog.  th,vc1  mt,fic  cu  latere 
nbTc  fecat  in  q:  Ergo  etiam  tl,  cum  enim  nb 
fit  parallela  lateri  kl  ira  erit  th  ad  vt  TL  ad  ti, 
fed  Tqeft  minus  Tegmentum  cx  prxdi&o  progr. 
Ergo  etiam  Tx,&  confequenter  il  maius.  Cum 
ergoNB  Iit  xquaiis  iloex  tl ,Be  diuih  bifariam  QJ 
parallelaque  lateri  Lx,  ipfa  quoque  Tecabitur  fc- 
cundtim  mediam,  & extremam  rationem  , minufq; 
fegmentu  erit  Ni  ex  4 progr.Quare  ex  y.pentago- 
num  xquilatcrum,  Se  xquiangulum  conftituetur. 
Quodh  replicetur  fiagulis  ra  lateribus  cubi,  cum 
in  omnibus  fit  capacitas, conftitucntnr  duodecim 
Gggg  2 penta- 
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pentagonaconficiencla  Dodccaedrum  . 

ProgrefT.  9.  Probatur . Quod  fphxra  poflie  am- 
plcdi  - Nempe»  quod  omnium  horum  pentago- 
norum  anguli  tangant  fphcram  amplcdeiueoi  . 
Nam  fupra oftenfum  eft  progr. 6.  mu  efiexqualc 
fcmidiametro,  qufnedit  pundura  m cum  centro 
cubiu.  Quodpundum  diftat,  tum  ab  a»  tum  ab 
0 fecundum  intcruallum  maioris  Tegmenti;  talis 
autem  eft  linea  rt,  BeTi,8e  cp  t.  qu;  angulos  pen- 
tagoni  cum  centro  Dedunt»  nam  P>  Sr  t ex  coo- 
ftrudione  diftanc  a medio  E» tum  a fuperficic 
cubi  quantum  eft  maius  Tegmentum  dimidij  late* 
ris  extrema»  k media  ratione  fedi,&  fic  dicas  de 
omnibus  alijs,  rt  confiderare  eft, quod  etiam  veri- 
ficabitur  de  angulis,  qui  cubi  angulis  coincidunt 
cum,  Srcubi  fit  femidjameter  . 

Probatur  quarto,  quod  latus  horum  pentago- 
norum  fit  Apotome,nam  fpbf  rp  diameter  cum  la- 
tere cubi  eft  rationalis  linea  folum  potentia, vt  fu- 
pra oftenfum  eft , cum  triplum  maius  quadratum, 
quam  latus  poflit  efficere, & ideo  ei  fit,  vt  nume- 
rus ad  numerum . Cum  ergo  latus  cubi  ratiooalis 
linea  fic  maius  Tegmentum  kl  latus  ex  propof.47* 
Jib  p.  erit  Apotomc,  vt  ibi  ofteafum  eft . 

corollarivm  I. 

HlnceJIicitur, quod  fi  latulCubi  coniunga- 
tur  cum  maiori  Tegmento  ei  propof.47.IA» 
6 element.  efficietur  minus  Tegmentum,  & latus 
cubi  af[umet  fibi  vices  maioris  , vnde  fit , quod  fi 
siiqua  linea  fecetur  fecundum  mediam,  Be  eztre- 
mam  rationem  maius  Tegmentum  poterit  deferui- 
repro  latere  rubi,  tegmentum  autem  minus  pro 
latere  dodecaedri  . 

^ COROLLARIVM  II. 

SEcuadocliirttuf^qubd  linea  coniungens  fex 
oppofira  latera  parallela,  qualia  r T,  k MO,fic 
LW  aitrri  apud  c, fic  quod  eft  apud  V alteri  apud  jr, 
vt  eft  linea  ch,  rei  iu,feda  fit  fecundum  extre- 
mam, Be  mediam  rationem  cum  contineat  ex  con- 
ftrud.  latus  cubi,  & maius  fegmentu  nepe  medie* 
latem  hinc  medietate  inde,  vt  eft  f e,  qua  cubum  ex* 
cedit. 

EXPENSIO  VII. 

Icofaedrum  fphitra  infer ihtrc,  [imulque  om- 
nium corporum  regularium  proportioni  t 
exponere  , &•  numerum  eorum  demon- 
Jlrare. 

ICofaedrum  viginti  tridgulis  planis  roftat  aqua- 
libus , Be  fimiliboS  obtinens  angulos  Toiidos 
II . quioqi  angulis  planis  conftaotes,  Be  latera  30. 

PROBL.  I.  PROPOS.  X 

Icofadrum  confli  tuere,  (f  fphxra  complefti , 
O*  oflendere  , ejuod  Uofaedrt  latus 
irrationalis  linea  Jit  . 

FAcilior  eft  Harc  propofitio,  quJm  prxccdens, 
Jicet  corpus  pluribus  fuperficiebus  circum- 


Teptum  fic . Ad  hoc  ergo,  vt  Icofaedrum  conRi- 
cuamus  ; detur  diameter  alicuius  fpbxrar,  qui  il- 
lud volumus  ampie&i , k fic  ab,  Be  diuidatur  in  f. 
partes,  vnaque  cx  Ipfis  fitcB»a  quopun&o  c eri- 
gatur pcrpcudirularis,  qua:  terminet  in  circulum 
in  D i Ducanturquc  ad,  Sr  DB  . 

Nam  dico  ab  pofle  quintuplum  magis,  quam 
ds.  Ratio  eft)  quia  quadratum  totius  ab  cftlf. 
partium  quarum  vna  eft  quadratum  ex  cb  fj&um» 
Verum  ex  quadratis  planis»qox  fint  menfura  qua- 
drati ABjex  cb  linea  quadratum  foluraj.  pofCdct  . 
Siquidem, cum  ita  fit  ac  crus  maius  ad  cd  crus  mi- 
nus in  maiori  triangulo  adc  , vt  idem  crus  C» 
maius  in  minori  ad  cb  minus  ex  Coroll.prop.16. 
lib.6.  erit  ci>  media  proportionalis , Be  fic  eiu» 
quadratum  erit  a: quale  red angulo  ex  ac  , Be  c» 
quatuor  partium,  vnde  vna  cu.n  quadrato  CB  fa- 
ciet $.  quadrata  : Ift is  verd  duobus  quadratis r- 
quaieeft  quadratum  ex  db  ex  1 1.  lib.*.  Ergo  hoc 
quadratum  erit  5.  partium  rcfpedu  quadrati  to* 
tiusAB  n,  partium  quadratarum  : Vnde  cum 
duo  harum  linearum  quadrata  Te  habeant  tam- 
quam numerus  ad  numerum  ipfx  lineae  ab  , & xd 
erunt  rationales  potentia  tantum  commcnfurabl* 
les. 


Quo  fisppofito  fic  conficitur  Icofaedrum . Se- 
midiamecro  db  , fiat  circulus  bedc,  in  eoque  fiat 
pentagonu arquilatcrum  , & xquianguiu  dcbff  ex 
didis  iib.4.prop.H-  diuifaque  circumferentia  fb 
bifariam  in  c ducatur  ad  planum  circuli  fadi  per- 
pendiculares GH,LA,  k mn  , Be  cq  t.  aequales  ipfi 
db  primx  figurx  , vel  c a radio  illi  xquali . Ee 
harum  vertices  iungantur  N,o»q»h  redis  , Fiarqj 
triangulum  nlh  parallelum  plano  circuli  iam  fa- 
dis,  extendaturque  cius  planum»  & triangolis  4. 
ipfi  nlh  squalibus  i centro  u additis  compleatur 
pentagooum  Nopqh  equile  pentagono  inferiori, 
cum  triangulum  Nlh  fit  aequale  truogulo  mac,& 
confequenter  pquali  triangulo  vab  pentagoni  pri- 
mo conftituti , quibus  prxftltis  iungantur  anguli, 
Be  punda  pentagoni  fuperioris  cum  inferioris  an- 
gulis fh,  Be  fn,&eN&’HB,&  cxt.  Habebimufq; 
10.  triangula  xquiangula  , &r  xquil jtcra  . Decem 
quidem,  quia  decem  latera  duoTum  pentagonrum 
xqualium  perhibeant  bafes;xquiangula  vero,  quia 
xquilatera  ob  hanc  rationem , qux  de  vno  often- 
Ta  pro  omnibus  ob  paritatem  1 nfcruiet . 

Probatur  vero  cx  eo,  quod  fingula  omnium  la- 
tera fint  fqualia  lateri  fb  . Nam  vt  diximus  pro. 
pof.  4.  Tradat,  10.  huius  latus  pentagoni 
V.  g.  fb,  vel  nh  efficere  quadiatum  xquale  qua- 
drato dccagooi  rG,  Be  exagoni,  nempe fcmidiame- 

tri 


TRACTATVS  XXXMI 


Digitized  by  Google 


DF.  INSCRIPTIONE,  ET  CIRCVMSCRIPTIONE  SOLID.  « oy 


tri  ia  : Sed  crus  hf  poteft  effice re  quadratum  x- 
qualc  quadratis  pr. , &:oh  «qualis  radio  ba,ck 
conftrud.  vt  docet  prop.il.  lib.i.  ob  angulum  re- 
dumapude,  ergo  illx  linex  fh,8t  Fi.qux  «qua- 
liter po (Tu nr, erunt  fqnaics,8r  ide  valet  de  ceteris. 

Iftis  um  10.  triangulis  conftirutis  prolungctur 
At  in  vtramqi  partem  in  r.  Se  S,vt  pars  addita  L3, 
Inue, fi.*  A&.  tnde  finr  xquales  lateri  deeugoni  »c  ; 
Vertexque  carum  t,,Se  S coniungatur  cu  angulis 
fuppofirorum  pentagonorum  » Se  erunt  quinque 
triangula,  vt  Nn*.  &-cat.  Cupraiquinqu*  infra,  vt 
F r 1,  aut  t>CR>  Se  cxr.  fimulque  decem,  qua  habe- 
bunt omnia  latera  prxdidis  xquaha,  & ideo  illis 
omnino  xqualia  erunt  ex  propof.  ij.  Iib.i, 


S 


Probatur  oh  eft  ex  cooftrudione  «qualis  lioef 
ea,  8r  ideo  line»  Lh:  veru  sl:&  ar  linepdeca- 
goni  Fr.;angulus  verd  apud  L,aut  a reduS,vtagu- 
lus  apude . Ergo  triangula  lah,  Se  aLG  , & fhc 
«qualia  erunt . Quare  bafes  quoque  erunt  «qua- 
les s M , Se  ab,  Se  ph»  Se  fic  dicas  dc  ali js  . Cum  er- 
go omnia  latera  omnium  triangulorum  fint  {qua- 
lia erit  conftitutum  Icofaedrum. 

Probatur  modo,  quod  fpbera  poflit  ampledi , 
quod confequcmur.fi  probauerimus  lineas Tj,& 
t a, Se  cpteras  i pundo  T bifariam  SR  partilte  pro- 
cedentes ad  angulos  Icolaedri,  elfe  «quales  • 
Nam  fune  fphxra  omnes  angulo*  continget . 

Portio  al  eft  latus  Exagoni,  quia  radio  ex  ab  *- 
qualis  » Se  ls  decagoni  ex  conftrudione . Ergo  ex 
prop.j.Trad.so.  de  circulo  infcrlptis.erit  diuifa 
tota  sa  extrema.  Se  media  ratione  , flrLs  minus 
fegmentam,8j  medietas  maioris  Tl  • At  ex  pr.  JJ. 
lib.5.  Eucl.  minus  fegmentum  cum  dimidio  ma- 
ioris poteft  efficere  quadratum  quintuplo  maius, 
quam  dimidium  maioris . Lineaverb  TBcftciuf- 
dem  proprietatis.  Nant  quadratu  AB.vtpote.quod 
fic  dimidio  at  linea  m»or,  vtpote  «qualis  ipfi 
al  eft  quadruplex  ad  .quadratum  line*  AT  • Vnde 
tb  bafis  rcdanguli  ta*  poterit  efficere  quadratum 
«quale  quinque  quadratis, quatuor  cruris  ab,  & 
rui  cruris  at  . Quare  poterit  quintuplo  magis, 
quim  at.  Vnde  eunt!,  Se  tb  poffioc  «qualia 
quadrata,  nempe  quintuplo  maiora,  quim  quadra- 
tum line*  aT,  inuicem  erunt  «quales  . 

Probatur  deinde,  quod  tota  1.S  «quet  diame- 
trum prirox  fig.  ab,  Se  circuli  *db  . Nam  Illa  po- 
teft, vt  in  notabili  quintuplo  magis,  quam  Dl;  ta- 
lis vero  conditionis  eft  sr  • Nam  vt  didum  eft 
eius  medietas  poteft  quintuplo  magis  , quam 
medietas  t*-,*  ideo  tota  SR  quintuplo  poterit  ma- 
gis.quam  tota  L A xqualis  ex  conflrud*  ipfi  Ub,8e 
i\1eo  eorum  quadrata  eruat  «qualia,  rnde,  Se  ipf« 
«quale*-  1 


Probatur  tandem  .quod  latus  Icolaedri  fit  linea 
irrationalis,  quod  fmficit  feire  ne  fruftra  labore- 
mus ex  nota  diametro  in  inquirendo  longitudine 
illius  adamulfim.cum  id  fieri  nequeat,  quod  llt,Sr 
potentia  , Se  longitudine  incommenfurabilis  . 

Na  vt  probaui  pr.  19  tr.ao.Laru*  pentagoni  eft 
Incominmftirahilc  diametro,  tum  longitudine, 
uim  potentia  j fcd  diameter  fphxrx  R.S  eft  poten- 
tia eomincnfurabilis  diametro  aB  circuli , in  quo 
inferiptutn  eft  peogonum.vc  dixi, ergo  latus  pen- 
tagoni FB  erit  incoinmcnfurabile  quoque  ne  dum 
diametro  ab  circuli;  led  etiam  fpbf  rp  sa,tum  lon- 
gitudine, tum  potentia  ex  prop  7.  lib.lP.  Elcm. 

COROLLAR1VM  J. 

Hinc  educitur  fphxrx  elrcurofcnbentis  Ico- 
faedrum diametrum  eflc  potentia  quintu- 
plum  diametri  circuli  pencagonum  ambientis  cx 
cuius  lateribus  Icofaedrum  eft  conftitutum  . 

COROLLARIVM  II. 

Item  colligitur  fph«rx  Icofaedrum  ambienti» 
diametrum  efte  con. politum  ex  exagoni, fir  de- 
cagoni duobus  lateribus  circulo  inferipeis  eodem, 
cum  al  fit  latus  exagoni,  at  t s,  Se  ajl  Utera  deca- 
goni . 

PROBL.  II.  PROP.  XI. 

Omnium  Utera  corporum  regularium  e£ 
dem  fpheera  defer tpttbtl tum  exponere , 

O*  inuicem  comparare . 

DEtwr  diameter  fph*r«  ar,  8r  femiclrculus 
circa  illum  deferiptu»  acr  { diuidaturque 
ab  in  tres  partes , Se  fit  tertia  pars  ad, ex  qua  duda 
ad  diametrum  perpendiculari  pe  , ducatur  Ar»  Se 
eb  . Nam  . Dico  primo  b b latas  ei. se  pyramidis 
jpbara  dcjcripiib  lu,  cuius  diarotcr  ar  . 


Probatur.  Quia  fit  eadem  conftrudio , qu* 
prop  6 h.  Se  fig.l.confequenter  et  linep  quadra- 
tum erit  fefquialtcrum  ad  quadratum  A»  • vt  e? 
probat,  terti*  partis  illius  propof.  conflat. 
r Secando  ducatur  a centro  r perpcndkul aris  fc* 
Se  ducatur  ac, quam  dico  ejfe  tatas  OSaedri  injerip* 
libitis  eadem Jplnra,caiat  radias  fq . 

Probatur . Quia  cius  quadratum  fubduplam  eft 
ad  diametrum, 8e  quadratum  diametri  duplus  ci  eft, 
vt  |l.  propof.  I»b.  a.  diximus  . Ergo  eft  latu» 
odaedri , vt  ex  probat,  terti*  partis  propof.7.  h. 
conflat  • 

Tertio  diqo  Ai  effe  cubi  latm  eiufdem  fphar*  ti 1- 
fcriptibUis  . Probatur  . Quia  potentia  diameter 
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eft  eripiat  ad  quadratum  AB;  Cum  enim  ita  fit  ba- 
fis AB  ad  latus  minus  ae,  vt  ipla  ab  Uafis  ad  latus 
minus  ad  ob  fimilitudinemtriangnloru  cx  prop. 
l5.exai.lib.tf.  erit  quadratum  diametri  ABadqua- 
d ratum  fateris  AB,vt  ab  ipfa  diameter  ad  ad;  Eft 
autem  diameter  ab  triplus  ad  portionem  a d; qua- 
re quadratum  quoq;  diametri  triplum  erit  ad  qua- 
dratum Ai  t quare  ae  erit  latus  cubi,  cui  triplus 
eft  diameter  fpharr*  circumfcribenris  , vtconftat 
ex  prop. 8.  progr. J.  huius  . 

Quarto  feretur  latus  ae  extrema  > & media  ra- 
tlonq  in  H,eritq;  maius  (egmentum  latus  ah  dode- 
caedri,  vt  ex  dedis  prop.9.  huius  conftat. 

Tandem  quinto  diuidatur  ab  in  quinque  partes, &r 
fit  quinta  pars  ac,  & a pundo  o ducatur  ad  dia- 
metrum normalis  Cf  , nedaturque  ai,  & 1 b,  affu- 
maturque  latus  decagoni,  8r  ei  laceri  decagoni  fit 
«qualis  II  , 8r  ducatur  AL  , quam  dico  cjjc  l > 
tus  icofaedri  eadem  fphara  inftnbtmdi  . Quia 
enim  ex  Coroll.  propof.  4.  lib.  6.  ai  , eft  me- 
dia proportionalis  inter  ab,  & ca»  quod  ita 
fit  bafis  aB  ad  I.atus  minue  ai  , ve  ipfum  latus,  & 
bafis  AI  ad  latus  minus  AG,erit  quoque  quadratum 
prima»,  *r  diametri  ab  ad  quadratum  medisr  Ai,ft 
ipfe  diameter  eft  quincupla  line*  ac$  Ergo, de  qua-, 
dr. diametri  ab  ad  quadr  lateris  AI  quintuplu.  Vn* 
de  ai  erit  diameter  circu!i,in  quo  pentagonom  de- 
feribere  oportet  neceflarium  ad  Icofacdrum  con- 
ftituendumin  fphzra, cuius  diameter  ai,  vt  ex 
Coroll.  propof.  j.  huius  confiat.  Se  quia  latus  Ico- 
faedri  cx  «qualis  quadrati  potens ; tum  quadrato 
prxdidi  diametri  ai,  cuius  circulus  debet  ambl- 
bire  pent.igonum,  tiim  quadrato  decagoni,  confe- 
quenter  bafis  al  in  rcdangulo  ail  ; potens  ,& 
quadratu  cx  Ai,&r  quadratu  il  erit  latus  Icofaedri. 

Quod  vero  attinet  ad  comparationeramon  pof- 
fumus  comparare ; nifi  trium  figurarum  latera  ad 
diametrum  cum  Icofaedri Dodecaedr i lacerat nt 
omnino  irrationalia  : quare  polita  diametro  par- 
tium 6. in  potctia,idcft  eius  quadratum  partium  5. 
Tctaedri  latus  eric  partiam  4.  item  in  potentia; 
O&aedri  lateris  quadratum  partium  3.  Cubi  verd 
lateris  quadratum  partium  s.quz  ex-  praecedenti- 
bus fatis  confiant  . Ideoque  pofita  diametro  ra- 
tionali , extera  quoque  latera  trium  pr?didorum 
corporum  erunt  rationalia;  fed  quia  eorum  qua- 
drata non  adipifeuntur  eam  proportionem,  quam 
quadratus  numerus  habet  ad  numerum  quadra- 
tum, cum  refpedu  numeri  6.  nec  4.  nec  $.  nec  a. 
fit  numerus  quadratus,  ideo  omnia  erunt  longi- 
tudine iocommeofurabilia»  nimirum  latus  Tetae- 
dri,  OAaedri,&  Cubi;  Cfteroruin  vero  corporum 
lacera  irrationalia . 

THEOR.  I.  PROP.  XII. 

Prater  pned:8a  quinque  corpira  non  polefl 
aliud  corpus  m /plura  infer  ibi,  quod 
con/lcl  fuperficiebus  <t qualium-,  tum  an- 
gulorum , tum  laterum  , 

PRobaturad  folidi anguli  conftltutloncm, trt» 
faltem  anguli  plani  requiruntur,  qui  tamen 
fimul  minores  fint  quacuor  redis  , vc  propof.  z. 
huius . Illi  ergo  anguli,  qui  ad  angulum  folidum 
alicuius  figur*  circulo  infeript*  conftieuendum 
concurrunt,  vel  funt  triangularis  fupcrficiei , vel 
alterius  fupetficici  V.g.  quadrat*  , pentagonx  * 
fiexagon*  • 
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Si  funt  triangularis, vel  tres  anguli  concurrunt, 
& triangulum  habent  probafi,&  fit  Pyramis, 
Triangula  vero  equilatera»  & «quiangula  angu- 
los habeoe  , qui  funt vnius  redi,  cx  pr.i7.E1. 
Cor.vnde  trcscompofici,  vt  in  Tctraedro  faciunt 
-f , ideft  duos  redos  vnde  angulu  folidum  confii- 
tuere pofiunt,  cu  fint  mino-cs,  qua  quatuor  redi. 
Si  quatuor  fint  erunt  *j-  , ideft  duo  redi  cum 
vt  in  od aedro ; Si  quinque  erunt  ~-J- , ideft  tres 
redi  cum  -j*  vnius  red>»vt  in  icofaedro  erunt  mi- 
nores adhuc  quatuor  redis  » vnde  ad  aoguli  folidi 
conftitutionem  noterunt  defer ui re , at  fi  fint  lex 
triangula,  ?qu:latcra  , &*  xquiungula  eflfct 
anguli  omnes  in  vnum  folidum  conuenientea 
fint  fex,  8e  finguli  «quant  -f-  vnius  reof,  vnde  fi- 
mul erunt  , nimirum  quatuor  redos  aequa- 
bunt, vnde  folidum  angulum  non  confiituent  am- 
plias, &r  tanto  minus  fi  fint  feptem,  vel  odo  . ^ 
At  fi  fint  anguli  altcrins  figur*  cura  mino»* 
quam  tres  plani  e fle  nequeant,  qui  folidum  comi- 
ponant,  oportebit  videre  an  anguli  illi  fimul  fine 
minores  quatuor  redis  angulis , ergo  redas  qua- 
drati poterit  deferuire,vc  in  cubo  pro  angulo  (oli- 
do, quia  tres  anguli  redi  non  ?quar.t  quatuor  re- 
dor . Sic  tres  anguli  petagoni,quia  illi  no  funt  ex 
11.1.4*  nifi  vnius  redi,  vnde  fimul  tres  copofiti 
facient  nimirum  tres  redos  intcgros,&  4-  at 
fi  plures  horum  angulorum , quam  tres  vellemus 
componere  «quarent , vel  excederent  quatuor 
redoS,vf  in  pentagoni  anguli  s/effent  etenim  qua- 
tuor anguli  -*-4  nimirum  quatuor  redi  , vnde 

angulum  folidum  non  confiituerent . 

At  angulus  feXagoni  triplex  non  poteft  concur- 
rere ad  angulum  redum  conftituendum,  neque  al- 
terius figur?  habentis  plura  lacera,  quam  quinque 
quia  angulus  feXagoni  xquae  vnum  redum  cum 
4,  vnde  tres  compofitiqmtoor  redos  «quarent, 
angulus  veri  heptagoni  tanto  eft  obtufior  , vnde 
tanto  minus  tres  cius  anguli  folidum  angulum 

confiituent . » ' 

Quare  poterunt  quidem  alia  corpora  fphzra 
infcribi,fcd  diubrfis  fuperficiebus  conftantia  V.g. 
quadratis,  fir  triangulis . T riangulis,  8e  pentago- 
nis, 8rc?t.  de  quibus  fuo  loco  cum  pr^didorum 
corporum  confinutione fundentur,  non  videtur 
hic  locus  de  i/s  agendi  fed  fingulad  tradatu . 

. -i 

expensio  vnr.  • 

i . t - , 

Ve  corpore  multarum  fteierum  in  JphitTa 
infertbendo . 

AD  cubandam  fpfieram  Euclldiano  modo 
oportet  oftenderc  ,quod  fit  poffibile  cor- 
pus Infcribere  fpb?r? , quod  non  tangat  intnnz 
fphprx  fuperficiem,  quod  alio  pado'»  ac  Euclides 
pr*ft abimus,  fimulquc  oftendemus  fegmen torum 
inferiptionem , quod  videtur  prefupponere  Ar- 
chimede? fph?r*  cubatio . 
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PROBL.  I.  PROPOS.  XIII. 


Infcrihere  in  conorum  fegmtnta,  df* 
inde  tale  multiLserum  planis  f 'upcrficic - 
bus  conflans , vt  fo/um  ungant , [altem 
iuxt a aliquas  fitperficies  alterius  Jplxertt 
conclufafuperficiem. 

•Q  exhibeatur  a»»c,  qu*  cpnelmht  «Ham 
fpharram  VHP  , 8e  oporteat  iti  ea  deferibdre 
corpus  planis  fuperficiebus  opertum,  quod  tangat 
frhprfc&cluf®  kiht  fuperficiem.  Dioidatur  illud 
ipatium  in  duas  partes  quafcumque,8r  deferibatur 
oVtN  intermedia  fphera  radio  maiori, quim  m», de- 
inde In  hac  intermedia  fphera  o\'LM,fegmenta  tan- 
gentia intima  fphf ram  conorii  deferibamuf'!  Hoc 
autem  facile  fiet ; fi  ducamus  HF  radium  ad  inti- 
miorem fphfra  VFN.fl?  ei  erigamus  tangente  LV,8e 
a pun&is  v,  8e  l duramus  quotcumque  parallefop 
O v,8c  tL  inuicem  Inarqudes.frper  centrurp  fphf- 
rx,  eorumque  polos  ex  prop.6.  Tr.ai.p.i.tranfeac 
axis  Nam  cum  vnus  parallelorum  fit  maior 
alter  minor  tangens  vL  ad  axem  coru  inclinabit, & 
cum  illb  coibit  in  qjcu  non  poflic  ipfi  parallela  effit 
ob  parallelorum,  & ideo  radiorum  ipforum  Inf- 
qualitatem  . Si  ergo  a pundo  Qjanquam  vertice 
linea  ql  intelligatur  circumuerti  circa  parallelos 
VO,  & LT , ex  def.  i.  tra&.  »4.  deferibee  conum» 
cuius  fruftum  erit  fphf  ra  media  otviN  inter- 
ceptum, 8e  tanget  in  circulo  IF  parallelo  fph^ranj 
intimiorem,  vt  oftendarn  . 

Sic  fiat  de  cjteris  fpher$  partibus  ducendo  q- 
quales  ipfi  VI.,  vt  eft  ln  , Bc  deferibantur  per  ex- 
trema L.&M  pararalleli  prfdicftis  LT,  vel  vo,  8c 
cetera  fiant,  vt  pr  us  . Et  fic  agatur  de  reliquis 
fpatijs»donect,v  accomodarl  poteft  in  femicircu- 
lo  rvln  ab  axe  diuifo:quod  G fpatlum  refiduum  fit 
minus , tunc  ducetur  q<if  cumque  V.  g.  R v,  qu$ 
conu  pariter  defcribet,lcd  non  contingenti  fph£- 
rc  intimioris  fuperficiem,  vtpote.quod  vr  minor 
ponatur,quim  LV,  que  tangit  • 

Iftis  preftitis  intelligantur  fingulorum  fcg- 
men torum  conicorum  bafes,  fif  paralleli  vo.lt ,8c 
c?t.  extenti  fecare 
quoq;  fuperficiem 
Iphe  re  exterioris, 
&r  delcribere  eam 
fecandoex  propof, 
J.Tr.il  .p  1.  pa- 
rallelos maiores 
dsc, &rny  a.  Deferi- 
batur ergo  circa 
quodlibet  fruftum 
coni  multilaterum 
cotingens.  faltcm 
quoad  plores  fu- 
perficies, quod  ex- 
time. fpbgrf  inclu- 
datur fupcificie  ta- 
li modo. 

Ducatur  mx  ra- 
dius ad  fpli^rf  me- 
dix  fuMtficim,  & ei  tangeni  in.  Pct  contadum 
autem  a, Jk  aacm  Re  ducatur  maximu,  circulus  ex 
1«.  Tcaa.»,.pat.l.  & vbi  fecat  parallelum  vo  M 
I erigatur  alteti  pun&o  i altera  tangcilS  ta»  tjue 


tangentes  erunt  paralleff.vrpote  normiles  eidem 
plano  circuli  maximi  u u ex  7.  trad  Quare 
per  illas  planum  as  tran  fi  re  poterit . Dodis  ita- 
que fimilirer  alijs  planis  per  tangentes  ceteras 
fibi  fquale*  , vel  minores,  quando  cquales capere 
nequeunt  in  circulis  parallelis  lingulis, donec  in 
omnibus  fiat  dudf  , erit  corpus  circa  quo  iiibet 
fruftum  conicum  circumfcriptum  . Quod  dico 
tangere  ad  fummunt  ftber*  intimioris  krwf  fnper fi- 
dem . 

Probatur.  Conicum  fruftnm  ovtl  tangit  ad 
fummum  fphcrf  intimioris  fupcrficic  xfhf.  Nam 
VL  fruftii  reda  circumdufl  1 formatur, qup  «trea 
parallelos  vo,  8e  r t.  gf  ratur , fed  illa  taogit  in 
pundo  1 . Ergo  etiam  Cfterf  omnes  aquales  in- 
tercepte iqter  parallelos  circulos  o V,  8e  tL  fimili- 
ter  tangent, cum  pqu  iliter  dtftcnc  i centro  m ex  1 6 
lib  j. omnium  mixmv>ruin  circulorum,  8c  ideo 
ipfius  fphf re-.  Q 10 1 oftendetur  alio  modo.  Nam 
per  conta&am  e duci>  par  ilfclo  fe  ex  axe  qm  de  - 
feripto  , hic  erit  in  fupcrficie  conica,  qof  f ^li- 
ter diftat  intermllo  t e ndi;  .i  centro  e,  8e  axe  fuo  ■ 
mQ.  Se  io  fupeificie  Q>b?ro  , qup  , $:  eodem  radio 
E e diftat  ab  axe  fuo  zm  . Quare  erit  parallelus  *P 
in  conta&u  conicp  fuperftciei  etiam  Intimioris 
fpbfr^  kpbh  . Non  poteil  autem  tangere  ali- 
bi ,quja  Conica  fupcrficies  ex  def.  t.^ Tra&.  14. re- 
fla  Vl  circumgjrrata  contexitur,  que  tangit  fph*- 
ram  folum  in  pun&o  v ex  cfFeAione  . 

Cum  itaque  fuperfiries  plana  dircumfcripta 
Conicis  fegmentis  ex  U.Trad  »^.  non  tangaeco* 
num,nifi  penes  lineam  vr,  qua:  tendit  k 
tice,  Se  tangit  fnhersm  intimim  tanmm  ex  effe- 
Atone  in  pun-^o  f (equitur, quod  planum  SA  ed- 
nngat  fphvram  imimiorem  kfhi  tanrum  in  pnn- 
fto  e, quod  de  ali;s  planis  «qualibus  fatendum  eft. 
Alia  autem  plana  Contingentia  minora  frufta  co- 
nica, q»e  non  contingnnefpbxram  mnmim,ne- 
que  ipfacontingmt , artanto  minus,  fi  ca  plana, 
neque  contingant  ipfi  frufta  conica,  queiphe- 
ram  intimam,  aut  tantum  contingunt,  aut  nulla- 
tenus coqringunt . 

COROLL ARIVM • 

COIligitur , quod  eodem  artificio  poterunt 
fpharrf  circu  mferibi  tum  conorum  fegmen- 
ta , tum  corpus  quodlibet  planis  fuperficiebus 
conftans , quod  non  tangat  alterioS  fphatrccir- 
cumambientis  fuperficiem  . Nam  fphxra  fHe  eft 
talibus  fuperficiebus  circumdata , vnde  fi  inter 
fphvratn  cam  circum  lantcm  duf  fphxr*  zbfc,  8e 
*.Lxo  intercipi  intelligantur, 8r  eadem  operatio 
prarftetut  corpus  circumfcriptum  non  tanget  am- 
plexantis fphxr?  maioris,  quam  zpc  fuperficiem 
cum  ili jmtantuin  tangat.  Corpus  verb  conicum 
eircumferibatur  eodem  modo  , ac  in  propof. 
& fi  debeant  fegmenta  conica  adeo  multiplicari , 
vt  relinquant  quantitatem  qualibet  data  minorem 
id  efficietur,  vt  fcquenti  propof. 
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qu*>fc  arcus  intcrfccant  fit  42.  Pariordinefuinp- 
to  interuallo  4^  4'  centro  39  arcus  ducatur  , & , 
interuallo  19  41  centro 37.  ducatur  alius  arcus  , 
&rpunduln  interfedionis  fit  43.  Poltea centro  42 
intcrualio  47  48  arcus  ducitur  , Se  interoallo 
29  ‘7  alius  arcus,  8e  punctum,  quo  fc  fecant,  erit 
44.  & lic  fuce  efflue  ages  in  alijs  , obtinebifque 
puefc a plurima ,j>  qu^duda  flexa  syi.fc  S yoficut, 
Se  per  puncta  51  Q^yo  concludent  fuperficiem 
quefitam  5 1 s yo.  qu£  inter  duas  ellipfcs,  quarum 
radi)  fune  a ao  a i 9 intercipitur, fi  ergo  idem  agas 
de  cruris  19  a ij  habebis  fuperficiem  quarte  par- 
tis corporis  Elliptici  in  planum  ixcenfam . Hanc 
tamen  propolitio nem  quoad  planitiem  corporis 
fpheroide  inferipti , non  omnino  mathematicam 
dfe  agnofeimus , quia  angulus  » quem  facit 
planum  per  fubtcnfas  elliplibus  parallelis  V.  g. 
ambitibus  17  29  41.  Se  15  2 6 40.&  cum  planis 
elljpfium,  cuius  axes  funt  inequales  V.  g.  cum  el- 
lipfi  tranfcuute  per  Hn  axem  non  fune  redi , vt 
repofciturex  prop.34.  Verum  adeo  prccifam,  vt 
error  fenfibilis  multiplicatis  diuifionibus,  quan- 
tum fat  eft  ( contingere  non  polCc , cum  mul- 
tiplicatis ellipflbus  inequalibus  paru  a redo  dif- 
ferre poffint  anguli  effedi  a plano  ellipfis  arcus 
cltlpfium  parallelarum  bifariam  diuidente . 

PROBL.  IV.  PROPOS,  XL. 
Ellipticum  ijuodcumijue  corpus , in  plunus 
fuperficies  extendere . 

P Recedens  propofitio  eft  communis  omnibus 
corporibus  ne  dum  quorum  circulus  bafis  eft, 
fedetiam^Uf  vndequaque  elliptica  funt,&  quoad 
latitudinem,  Se  quoad  altitudinem,  imo,  Se  om* 
nibus  corporibus  , etiamfi  per  axem  non  fcdii 
etiam  onatis,  Se  huii*fmodi;proqua  re  hic  damus 
eacmplum  corporis  elliptici  ABC,fed  per  axem  no 
fedi  origine  ducentis  ab  ellipfi  fed,  que  fit  p axe 
minorem  h i dud j, quf  maxima  ellipfim  per  axem 
maiorem  hc  obtineaj  xml  . Sit  itaque  deferiben- 
da  fuperficies , quf  operiat  portionem  HcC . DatiS 
ergo  femidiamctris  ef  ellipfis  per  arem  minorem 
Hl  dudg  , & hc  deferibatur  ellipfisxLP,  deinde 
dato  eodem  diametro  ef,  & Nh  defcriqatur  ellip- 
fis Icml  j Diuifo  autem  in  partes,  in  quas  pe  di- 
uifus  eft  diametro  kL  ducantur  ab  illorum  pun- 
dis  terminantibus  parallelf  ad  eorum  circumfe- 
rentias , firfint  31  33.  34  15. 1 6 tf.fic  ad  alias 
ellipfcs  31  1».  34  13.  vel  3»  30.&34  II. 

Duda  itaque  fcorlum  reda  Q£  Ia  illam  tranf- 
feratur  ellipfis  Lq  equando  partes  partibus,  vt  fit 
s aa  parti  l 48,  fic  aa  a3  parti  48  49.  fic  34  23 
parti  11  30.8:  eft. 

Poftmodum,  vt  in  precedenti  fecimus  fumpta 
diftancia  a 4 deferibatur  arcus  centro  a a pundo» 
dei  ndc  centro  S interuallo  1»  39  deferibatur  rur- 
fus arcus, Se  vbi  fe  decutiant  in  aa  5®  p«®&®ni 
imprimatur.  Sic  centro  pundo  a 3 interuallo  6 
7 deferibatur  arcus  occultus  ) rurfufq; interuallo 
39.37.cetn)  pudo  yo.alius  arcus  occultus  ducatur 
& vbi  fe  fccac  fit  pundu  51.  Sic  reperies  puda  no- 
tata ya.  T7*y4-^Pcr  iHa  flexa  curuabitur.Se  it» 
etiam  ducatur  flexa  55  s fumptis  interuallis  a par- 
tibus l 40.  40  41.  ellipfis  Lp,8r  a centris  59.58. 
57*-5*-  55-  Pro  acubus  ducentis  . Et  pro  arcubus 
a centris  2 a.  33.14.  aT.  trahendis,  fumptis  in- 
teruallisi  3.  6 5.9  8?S:c£c.  & tandem  per  pun- 


da  tria  yt  <^54  alf»  ducatur  flexa,  Se  erit  fuper- 
ficies  54  s yy.  qur  defideratur,  cui  fi  fiincpro 
alijsintcruallis  quatuor,  que  remanent , fi  militer 
ali?  luperficics  V.  g.  t>r©  parte  e.hg  , Se  cf  t.  habe- 
bimus quinque  fuperficies, quar  corporis  ABC  di- 
midiam fuperficiem  operient,  cui  fquales,fimilcf- 
que  erunt,  quf  aliud  dimidium  circundabunt . 

PROBL.  V/  PROPOS.  XL1. 

Cylindri  in  annuUm  fi  xi  fuper(tcics  int$e - 
nirc  planas . 

Sit  huius  cylindri  planum  ahf  , iei,  femieir- 
culus  autem  adB  ; oportearque  funerficies 
reperire  planas  cius  rotunde  , Se  circumflexe  fu- 
perficiei  cqnales 

Diuidatur  femicirculus  adb,  in  quot  libuerit 
partes  V.  g.  y.perque  punda  terminatiua  redar 
ducantur  vfquc  ad  perpendicularem  chg,  vfque 
quo  nccefle  erit,  extcnlam  ; fitque  prima  b a c » 
feciidaa  3 ao  tertia, 3 4 a 1, quarta  4 y aa  quin- 
ta y a 23.  Fado  autem  centro  pundo,  in  quo 
fecant,  vt  in  c interuallo gb  ducatur  arcus  i,a 6\ 
Se  rurius  eodem  centro  internallo  g a ducatur  ar- 
cus a 17.  Se  fic  fiat  de  alijs, pro  vt  fupra  docuimus» 
agentes  de  fphfris  propof.i. 

Vt  autem  terminentur,  ducantur  perpendicu- 
lares 2 11 ; 3 ia.  Se  cct.  Se  a centro  x ad  Ungula» 
excenfo  circino  ducantur  arcus  B 2 ? . Sr  H . 1 y.  Se 
ia  1 6.  Se  13  17. 8e  cct.  vlque  ad  a 34.  deinde  men- 
furetur  arcus  b 35  fuper  arcum  b ad.  fic  arcu* 
II  15  fuper  arcum  a 27.  Se  ducatur  linea  2 6 37 
ad  centrum  G;  omnino  enim  per  centrum  c tran* 
fire  debet,  & erit  fuperficies  3.37  b a5.  qu£  irai- 
net  ficui  u 15  b xj. 

Rurius  arcui  II  19  adeqmbitur  arcus  a a^  Se 
arcui  i5  12  arcus  3 ap-dudaqueredi  »8  »9  re r- 
fns  centrum  ao  terminabit  fjperficicm  3 39  a* 
a*.  qu$  iininet  ficui  16  12  11  15.  & ita  de  alijs» 
quibus  replicatis  quinquies  quantum  n ume  tus 
partium  arcus  bce  requirit,  erunttot,quot  femi- 
annulk  quadrantem  ahcb operient. 

Sed  fi  quis  optaret  hunc  annutum  concauum. 
Se  vellet  cognofcere  fuperficies  coniundiuas.que 
parteS  fecundum  annuli  craificudincm  copulant  , 
id  pr^ftitimus  ad  aliam  partem  finiftram  . Dildo 
itaque  femicirculo  enf  alius  femicirculus  ducetur 
LMK  interualliwn  mn  crafiicudincm  an- 

nuli  oftende tf  quibus  in  quinque  partes  diuifis 
per  earum  partium  punda  terminantia  ducentur 
red?ad  perpendicularem  chg  j talis  eft  lex,  & 
40  41  43.  atque  41  44  49.  Se  4 6 47  48.  Se  49 
90  11.  Faifto  autem  centro  in  pundo  ai  ducatur 
arens  interuallo  49  ai.  Se  rurfus  arcus  50  ai ; Sic 
fado  centro  ia  pundo  48  arcus  ducetur  inreruai- 
lo  48  45.  &:  rurfus  alius  48  47.  & (i.-  de  caceris 
qui  arcus  ica  terminabuntur. 

Ducentur  enim  perpendiculares!  pundis  , X 
quibus  edudi  fune, nempe  yi  49.  47  93.  Se  a!i)s 
au  Lk  , &rd  pundis;  in qug  cadunt  centro  a arcti* 
defcribentur,vt5  7.  Be  yi  ya.Scyj  54.&;y  y5. 
Se  ce:,  qui  arcus  transferentur  in  arcus  prius  de- 
dudos,  fic  arcus  6.  7 arquabitur  arcui  90.  6 1.  fic 
arcus  yi  ya  arcui  49  6 a.  & duda  reda  6z.  6«  ad 
centrum  ai  dabit  fuperficiem,  qux  requiritur 
coniundiuam  graflitudinis  f k 59.50  cum  altera 
grafiuiei  parce  49.  90.  4 6. 47.  Se  ticagcadum  m 
Ffff  x,  alijs* 
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aliji,  vrex  delineatione  fatis,  fuperqoe confiat. 

Ratio  vero  huius  propofitionis  eft  eadem  ac 
expeuf.  3.  de  iuperitciebus  fphe  rarum  in  planum 
redigendis  per' fuperficics  Tegmentorum  cqpico- 
rum  : fiquidem  cu  V.g.  circumduda  fecundum 
circulum  B ce  cfiiciet  conum  ex  dcfin.i.trad. 
14.  quare  2 d erit  fcgtnemum  conicum, vnde,  & 
fupcrficies  ioter  eius  ambitus  2 27.  & b x6  cx 
prop.  24.  trad.  31.  comprcbenfa  erit  fupcrficies 
frufH  conici;  Siquidem  certum  eft  ex  prop.24. 
trad.ji  fedarem  diametro  ct  dudum,  cuius  pe- 
ripherie  portio  «quetur  circulo  bc  fi  equari  fuper- 
ficiei  coni,&r  fe&oris  illius  partes  partibus  fuper- 
ficlci  conice;  ideo  etid  fe  doris  portio  » atf  c aqua- 
bitur coni  portioni, cuius  ambitus  b 15 .&  latus  bc, 
& fic  dicas  de  fe&ore  2 r,  27.  quod  equet  ur  fuper- 
ficici  coni ^ruius  latus  » c,&  ambitus  if  1 j,quo 
dempto  a fedore  bo  %6  remanet  fuperfides  2 b 
27  a$  «qualis  refiduo  conice  fuperficici  * culus 
arcus  inferior  fit  p z$.  &r  fuperior  11  15.  & altitu- 
do P 2.  Id  autem  dicendum  eft  quoque  de  alijs. 

COROLLARIVM. 

Hinc  imeltigi poteft, quod  fuperficies  annu- 
lum  circuueftientes  tanto  funt  maiores, qu£ 
funt  vitra  xn  diametrum  perpendiculari  m n pa- 
rallelum, quanto  minore*  funt,qu«  funt  citra  dx, 
vt  in  figura  P:  Nam  fi  fumatur  dt  aequalis  arcus, 
& fignetuc  in  xt,  & ducatur  xtn  erunt  parallele 
ur,  &nx  cx  propof.27.  Jlb.^.Cor.r,  Quare  cum 
N m ,&  XD  fint  parallela.* ,MD,  & yix  erunt  xqualei , 
ex  3?  hb.i. Quare  my  fuperabit  nx  linea  dt  quaij- 
tfim  NT  deficit  ab  nx  xquali  linea  tx  . 

Ducantur  verb  a pundis  medi/t  fubtenfarum 
1 , & H Uner  nm  normales  ip,&roli , & quia  funt 
triangula xquiangula  dia,  & xhp»  vtpoteetfeda 
i parallelis  cx  prop.4.  Jib.tf.  eritDl  ad  ia,  vchx 
ad  gx  » veyum  Di  xquaturlateri  Hx,  ergo  ai  equa- 
bitur  ipfi  px.  igitur  oh  «qualis  ipfr  mp  tantum 
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deficiet  ab  rx  rqualis  apis  pa  quantam  pi  accrefcit 
fuper  I*a . Si  crgoMT  inreibgarur  circumuoluj.Ar 
fieri  fonus,  ficui  NX»  erit  ty  femidiametcr,8f  BX, 
vtPr.&rTX  altitudines  frofiOrum  «qualium  fu- 
perfieienim  conicarfi,&  Lx,Se  rTannulorum  fl»- 
f norum  altitudines,  & circuli  E-Bdudi,  Bept  radij 
intermcdi?  peripherif  latitudine  plan  1 anuli  b if»* 
riam,  fc  circularitcr  diuidenris  . Redangula  au- 
tem e reda  c*  latere  ipforom  mediorum  circulo- 
rum «quali  ex  12.  trad.30.  8c  altitudinc/unt  an- 
nutorum planiciei  «qualia . Quare  cum  ita  fint 
circum ferentir,  vt  diametri, & diametri  fefupe- 
rent  ea  ratione,  vt  quanto  ei  eft  minor, quam  ex, 
tanto  fit  maior  Ri;etiam  redangula  «qualis  altitu- 
dinis lx,  vel  fy  annutorum, fcd  circumferentia- 
rum, quarum  vna  ducitur  radio  eb  altera  Pt  fe 
fuperabunt  eodem  modo . Nempe  fi  fiat  redan- 
gulutn  e ex  ix , & ex  circumferentia  duda  radio 
B.X,8r  rcdangulum  t ex  LX,  fif  circumferentia  du- 
catur radio  DH,&  redangulu  m ex  circumferen- 
tia duda  radio  pi,  8e  lx,  vel  ft  , cum  fe  referant, 
vt  altitudines  ob  «quales  bafes  ipfis  fy,&  lx,  8c 
ideo  inuicem,  ideft  vt  peripherie,  nempe  vt  dia- 
metri ex  33.  lib.d.  erit  maius  m * quam  e tantum, 

tiantum  minus  eft  t,quam  Cj  quare, & annuit  pro* 
atif  quale  prop.ia.crad. 30.  illis  rcdangulis  ca- 
jes erunt . , 

Quare, & Tegmenta  conorum,  qu«  coaftituun- 
turex  peripherijS  «qualibus  ex  24.Tr  31.  nem- 
pe fruftum  conicum  ex  circumferentia  «quali 
circumferende  dudf  radio  et  extimz,  8e  ex  radio 
dG  intime  , ficut  , & fruftum  cx  tx  couftitui- 
tur  cx  penpheria  «quali  ex  ch  intime,  & ex  radio 
lux  extimae , vade  cx  Coroll.  propof.12.  trad. 30. 
erunt  eiufdem  altitudinis  ac  redangula  N , & t, 
& aqualis  bafis  inuicem  Tx,  vel  dt  ; vnde  rcfpe- 
dum  redanguii  e,  & ipfius  altitudinis  pr  tan- 
tum dccrefcct  fruftum  ex  x t qua  tum  augetur  fru- 
ftum ex  DT  ; Quod  61  debes  fateri  de  frufto  oz,vt-> 
pote,  quod  fit  latus  coni  «qualis  cono  nx  • 
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De  infcriptione  , (f  circumfcriptione  Solidorum  . 

Ncequam  ad  ipfornnv  corporum  trutinandam  foliditatcm 
accedamus,  oportunum  ftiit  inlcriptioncm  corporum  quin- 
que regularium  in  fphxra , &C  omnind  neceflarium  quo- 
rumcumque  corporum  in  gJobofis  delcriptioncm  attinge- 
re , vtpotc  quod  talium  corporum  cubatio  maxime  ab  hac  inlcriptio- 
ne  dependeat ; Et  quiafimul  agitur  de  proportione  laterum  corporum 
infcnptorum  bene  procedit  loliditatis  cognitionem  ipfa  laterum  doftri- 
m-,cum  prius  Ce  Ce  offerant  inrellc&ui  latera  cognofcenda , quam  ipfa 
ab  eis  comprchenla  foliditas . 

EXPENSIO  l 


De  principi)! . 

PRiufcjuam  ipfam  rerum  folldltatem  attinga- 
mus prius  definitiones  * qmt  ad  corporum 
foiidorum  cdoflitutionem  faciunt;oportet  expo- 
nere . 

DEFINITIO  I. 

SOlldum  rff , quod  longitudinem,  latitudinem  > & 
craffitudinem  habet . 

r definitio  II. 

Similet  folida  figura  funt * qua  fmilibus  planis 
multitudine  aqualibus  emtimatur . 

definitio  III. 

7T|  Qua l et  folida  figura fiait , qua  fmiVibusfla- 
/r.  mt  multitudine , & magnitudine  aqualibus 

continentur  . d ^ 

DEFINITIO  IV. 

SOlidus  angulus  el}  plurium * quam  duorum  plano* 
rum  angulorum  in  *nura  punftum  inclinatio. 

Sic  fuperficierum  p»b,  & pev,&bpc*&  PCf 
in  pun&um  p inclinatio  vocatur  angulus  folidus. 
yt  ia  fig  Dcf. 

defiitn  i o V. 

P 7 ram  i efi  figura  folida  , qua  planis  plufquam 
duobus  continetur  ab  rno  plano  ad  unum  pun* 

Sum  conflit  uta . 

EXPEN- 


Qyare  fi  angulus  folidus  p habeat  fuperficies 
fuas*  quibus  clauditur  ab  aliquo  plano*  V.g.  cbbf« 
Incipientes* Se  in  pun&ump  terminantes  pyrami* 
dicetur,  quar  * 8f  trium  planorum , & quatuor , St 
quinque,  6;  ficin  infinitum  ficut,  8?  foltdus  angu- 
lus poteft  coafiitui  . 

Et  hinc  efi,  quod  fi  folido  alicui  angulo  fub- 
fternatqr  bafis  plana  , quod  illa  fuperficies  tot 
lateribustcrrainatur*quQtplams  angulus  conci- 
netur; cum  enim  fuperficies  f Be  pUn a angulum 
continent^  baflm  planam  ci  fubtcnfam  terminet, 
tot  refias  lineas  habebit  terminantes,  quot  erunt 
ipforum  planorum  fc&Joncs  in  bafi  fafia* . 

( 

definitio  VI. 

ia  planis  fuper f tiebus  conflans  ia  gto . 
inferipta  dicitur  cum,  rei  anguli  fuperfitie- 
rum,  rtlfolidi  tangunt  alterius 
/uperfiacm . 

Sic  figura  folida  pbefhc 
in  coqp  loferlpta  dlcitur*quia 
omnes  eiut  anguli  tangunt 
conum,  nempe  anguli  (olidi» 
vi  be  fp,8?  fuperficieru  V.  g. 
fuperficici  bps  fecundi»  linei 
cum  ppe.  Sufficit  autem 
pro  dlucrfiute  corporum  co- 
ucxnrum  , rei  quod  anguli 
fuperficierum*  vel  quod  an- 
guli folidl  tangant . 
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EXPENSIO  I. 

De  fohio  angui  o. 

ANtequam  folida ipfa pertrahemus, defolido 
angulo  eft  agendum  , cum  enim  fimilitudo 
folidorum,  nc  dum  a proportione  laterum  . Sed  Be 
ab  angulorum  folidorum  aequalitate  dependeat  fi 
non  cognofceremus  anguli  folidi  naturam,  neque 
folidorum  proportionem  percipere  portemus. 

THEOR.  I.  PROP.  I. 

Etiam,  fi  [olidus  angulus  tribus  tantum  an- 
gulis planis  contineatur,  duo  quilibet 
anguli  reliquo  funt  maiores . 

*QRobatur  . Nam  fi  aliquis  angulus  planus  in 
1 angulo  fotido  abcd  cft  maior,  vel  squalis  duo- 
bus reliquis,  A lfignctur,&  fit  bad,  a quo  dematur 
angulus  bas  zqualis  angulo  bac  ; remanecque  re- 
liquus e ad,  vd  maior,qua  dac,vcI  zqualis.  Rema- 
neat primo  fqualis  angulo  CAD;Fiat  latus  ea  lateri 
ca  equale  j fubllcrnaturq;  bjfis  plana  ecdb,5c  fiet 
exia.primi  triangula  «qualia  ; nimiru  E ad  trian- 
gulo acd  ob  latus  idem 
AD,  &’  zqualia  crura  ba,& 
ac,cu  fint  anguli  dae,dac 
didi  zquales . ActEAtri- 
sng.jlo  baC  ob  latus  idc  ®A 
A*  crura  ea, RtaC  zqualia» 
X eum  fint  anguli  apud  A 

cfic&i  zquales  . Quare  bafis  quoque  rc  eflet 
zqualis  bafi  Bae,  Be  bafis  rp  bafi  cr»  . Non  fieret 
ergo  triangulum  Bcd  bafis  anguli  folidi . Nam 
cx  20.  primi  oportet  duo  crura  trianguli  reliquo 
clfe  maiora  omnifariam  fumpra , Be  fic  pyramis 
triangularis  nondaretur.qux  bafim  triangularem 
habet,  Be  verticem  tribus  angulis  planis  conten- 
tam , Be  hinc  neque  bd  maior  efle  potell  bc,  8r  'co 
cruribus  eadem  ratione  . Vndc  ncc  angulus  bad 
p otcfl  efle  maior  angulis-sAc,  & cad  . 

THEOR,  II.  PROPOS.  ii 

— " m'  I 

Omnis  [olidus  angulus  fub  minoribuf,ptdm 
ejuatuor  replis  angulis  continetur . 

I*.*  V 

* Q It  angulus  folidi»  a bcd  . Dico  angulos  eius 
O planos  badjdac,&  bac, vel  (i  plurcs  fint  die 
minores  quatuor  redis.  Quod,vt  probeturjdeter- 
mtnentur  omnia  latera 
ab,  Be  ad,  A’  ac,  Be  fub- 
flernatur  bafis  bec  , in 
quam  a pundo  a in  fu- 
blimi  cadat  cx  prop.  10. 
Tr.  at.  perpendicularis 
IA»  & ab  angulis  B,  t>,  c 
ad  eius  contadu  1 4ucantur  bi,  8r  iD,&ic,cruntq; 
anguli  tres  di  c,ortXi  B»&  Blc  zquales  quatuor 
redis  in  plano  bdc  perpendiculari  ad  ia  Cor.l.pr. 
ia.  iib.  i.  Sed  cx  propof.  ai.  przcitati  trad.  an- 
gulus dac  ab  obliquo  plano  eflfcdus  eliminor, 
quam  dic,  & fic  bad  minor,  quimoiB,  Be  pariter 
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bac  minor,  quam  bic  . Ergo  omnes  fimul  erunt 
q uatuor  redis  minores  . , 


rTH EOR.  III.  PROPOS.  III. 

Si  fuerint  tres  anguli,  ijuorumdun,  vt  libet 
affimptt  nliijuo  fint  maiores , poterit  ex 
illis  angulus  f olidus  conjhtut . 

Robatur  ad  hoc,  vt  confiituatur  anguJuS  fo- 
1 lidus  necefle  cfl.vt  bafis  plana  illi  angulo  pof- 
fit  fubftitui , quz  falcem  rrtangulatis  fic : Sed  fi 
anguli  t.  fint  maiores  reliquo, iubebue  etiam  duas 
bales  maiores  reliqua : Ergo  cx  iliis  tamquam  ex 
lateribus  planum  triangulare  conditui  potem, 
quod  angulum  folidum  ftibrtcrnat. 

Quod  vero  duo  anguli  maiores  rdliquo  fimul 
fumpti  habeant  etiam  bafes  fimul  fumpeas  maio- 
res reliqua  oftenduur  t 


Sint  anguli  tres  a,  b,  c,  quorum  duo  a,  Ar  8 re- 
liquo c fint  maiores.  Dico  etiam  bales  DE, fi?  cf  fi- 
mul fumptas  reliqua  hi  efle  maiores . Nam  pri- 
mo fi  vnus  ex  duobuS  ipforu  cft  maior, vel  zqua- 
lis ipfi  ich  confiat,  Be  bafim  fiib  zqualibus  cruri- 
bus contentam, vel  cfie  zqualem  ex  ax.  primi,  vel 
efle  maiorem  ex  24.  ciufdcm,  Be  ideo  addita  altera 
bafi  ambas  reliqua  efle  maiores  . 

At  fi  ambo  anguli  fcorfim  fumpti  funt  minores 
angulo  reliquo  fa&is  omnium  angulorum  zqua- 
libus  cruribus  , 8e  fuis  bafibus  db  hi  , rc 
dudis,in  triangulo  reliquo  hci  detruncetur  an- 
gulus LCH  zqualis  angulo  a;  remanebit  angulus 
refiduus  lci  minor  altero  EBc.,cum  duo  a ,8r  B hoc 
toto  Hci  przfupponantur  maiores  ex  Tbeli . 

Bafis  vero  hi  bali  de,&  li  bafi  minor  erit  eo, 
quod  Hi.  fit  zqualis  de  ex  prop.is.primi  ob  latera 
zqualia  hc,  Be  cL  lateribus  da ,8e  At,  & angulum 
comprcbenfum  ab  ipfis  zqualem,  atbafls  li  ex 
ay.lib.i.  minor  bafi  rc  ob  angulum. minorem  lci 
angulo  bbc  , & latera  zqualia  lc  ,&  ct  lateribus 
fb,  8e  bc  . Ac  bafis  HT  eftrainor  cruribus  hl,5c 
li  ex  20.  lib.i.  Ergo  hi  erit  minorbafibus  de,& 
ti:  fimui  fumptis . Vndeex  illis  angulis  angulus 
folidus  confiitui  poterit . . 

PROBL.  I.  PROPOS.  IV. 

Ex  tribus  angulis  planis , quorum  duo  quo- 
modocumque aflumpti  reliquo fmt  maio- 
res,[olidum  angulum  conftttmra  oportet 
autem  illos  tres  angulos  quatuor  reflis 
mmores  cj[e  ...  * 

*Qlnt  tres  anguli  in  fig.  a,m  c minores  quatuor 
redis, &r  qnorum  duo,  vt  vc  afluropti  reliquo 
fiat  maiores,  & fiant  ei  crura  zqualia  fubdudis 
bafibus  de,fg,&?  hi.  Eledo  irerb  quolibet  tnan- 
gulo,ad  cius  bafim  V-  g.  ab  bafim  fc  in  triangulo 
p B G ducatur  perpendicularis  bt.  Deinde  et 
• bafibus 
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DE  INSCRIPTIONE,  ET  CIRCUMSCRIPTIONE  SOLID. 

balbus  DS.rc.Rr  hi  confticuatur  triangulum  knl»  ab  f deducitur  perpendicularis  fo,  8e  per  e pun- 

& diuifo  kl»  vt clk  «qualis  bafis, fg  In  T,  ducatur  dum  traofeat  reda  de  . 

nt,  fiitquc  triangulum  ntv  ex  perpendiculari  Deinde  ex  bc  detr  uncetur  bh,  «qualis  af,  Se  ad 


tb  crure &a,&  bali  nt,  cuius  latus  tv  perpendi- 
culariter  infidae  lateri  kL,  &r  fecee  in  nt  ex  prop. 
Xi.  Trad.aa.  Deinde iungatur  kv, Se  vl  . Dico 
quod  (it  f-dus  angulus  (olidus  cenitans  tribus  an- 
gulis planis  datis  a.  b,  firc. 

Probatur  . Nam,  quod  ex  tribus  baiibus  poffit 
triangulum  coniiitui,  conflat  ex  liypothcfi  , in 
qua  lupponttur  duos  angulos  fu  i (Ve  datos  maiores 
reliquo;  Quare,  Se  bafes,  vt  prop.  anteced.  pro- 
batum clt ; Quod  autem  cx  crrbut  qtioq;  nimirum 
perpendiculari  tb  latere  ea, vel  quolibet  illi  «qua- 
li, Se  Nr  polEt  triangulum  componi. 


Probatur  . Nam  aut  nt  eft  maior,  qaam  tl  , 
vel  minor, rei  «qualis  . Sit  primo  maior  Quia  er- 
go <4  tv,lV,6c  Lt  cdponirur  lvt  truagulu,LV,& 
lt  erunt  maiora  latera, qu5  VT,rnde  tantd  maiora 
eruot  r n maius  ex  Hyp.  qua  tl,8c  n v yqualts  ipfi 
VLfc.ipfi  AE.vel  f qualis  gb.Auc  nt  erit  ininor,qua 
tl,  atTv,  Se  Lv  funt  maiora, quam  rL,ergo  tantd 
maiora  latera  erunt  ipfa  vt,  &r  nv  «qualis  ipfi  vl 
reliquo  nt.  Aut  erit  pqualis  ita  fi  tl,& 

lv  eft  maior^jui  VT,etiS  mator  ent  ur  cn  ipfa  * V 
f quali  vl  , quam  TV.vnde  ex  ipfisNT.TV,  Se  *V 
poterit  componi  triangulum  NvT . Quod  vero  ita 
fuper  nt  conftituendum  fit,  vt  TV  cum  kl  faciat 
angulos  redos  docuimus  prop.  a i.  tr.i».  inter- 
fectionum . 

Quod  tandem  omnes  anguli  ad  V nimiru  kvl,*c 
KVN.&  nvl  fint  aquales, finguli  fingulis  atfignatis 
c,b,a,  oftendicur . Nam  bafis  kn  eft  «qualis  ex 
conftrud  onebali  hi,&  crus  Nv  item  ex  con- 
ftrudione  cruri  iA,&ideo  «quali  hc  . Crus  quo- 
que alceru  xv  eft  equale  ite  cruri  fb.  Quodoften- 
dicur,nam  tv  crus  perpendiculare  ex  coftrudio- 
ne  eft  «quale  perpendiculari  tb,  Se  kt  cruri  ft. 
Se  anguli  apud  t comprehenfi  a didis  cruribus 
aqualibus  ex  coftrud.  ambo  redi;  Ergo  ex  pr.lx. 
Jib.l.  bafis  k V bafi  fb  , & «qaali  ic  erit  «qualis  , 
vnJc  triangulum  xn  Verit2quale  triangulo  hci» 
gf  triangulum  xtv  triangulo  fBT,  & altera  me- 
dietas t vl  alteri  medietati  tbc  , Se  crus  Lv  cruri 
GB,vel  «quali  ea  fecundi  trianguli.  Bafis  vtrb 
NLbafi  DE,ex  hypothefi  eft  equalis.Sr  crus  nv  cru- 
ri a a,  vel  «quali  da.  Ergo  triangulum  exkg.l.i. 
N VL  triangulo  dae  «quale,  Se  (ic  omni  a triangula 
k vn  Se  nvLjSc  k vl  finguU  fingulis  atfignatis  crut 
f qualia, qnare,&  anguli  ad  V finguli  fingulis  b,a,c 
aequales  erunt . 

PROBL.  II.  PROPOS.  V. 

Ai  datam  redam  lineam, eiufque  punchim, 
angulum  follium  conjlituirt  Joltdo  an- 
gulo dato  aqualem  . 

Sit  angulus  folidus  a, cui  coftitucdus  fit  ^qualis 
angulus  folidus  b in  data  linea  bc  . Ad  trian- 
gulum planum  ade  ab  aliquo  pundo  line;  af  V.g. 

. . * f 


pundu  aex  pr.aq  I t.  conflituatur  angulus  planus 
ibH  «qualis  angulo  plano  dae  ; fiant  vero  «qua- 
les (b,&ab,  conncftarurque  Ih  ,&r  in  h i fuma- 
tur fegmentum  «quale  fcgmcntocE  , quod  fit  lh» 
ducaturq;  el,&  i pundo  L clueatur  plano  triagu- 
lo  ibH  perpendicularis  lk, «qualis  ip(i  cFiconne- 
daturque  reda  bk  . Dico  angulum  /olidum  b ttilur 
planis  contentum  i k b,  o'  ibh  , dr  bh  k ej]'c  aqualem 
angulo  /olido  dato  a • 


Probatur,  quia  angulus  ieh  eft  «qualis  angulo 
Dab  , crufque  bh  cruri  af.  , nccnon , Se  crus  ib 
cruri  ad,  cx  prop.a a.iib.i.  bafis  ih  erit  «qualis 
bafioe,  totumque  triangulum  ibh  toti  dae  *- 
quale.  Cumque  lH  cx  dfcdione  fit  «quale  feg- 
mentum parti  o e,  erit  etiam  lb  ex  propof.  eadem 
Xa.hb  i.  «quale  crus  cruri  c a i aft  lk  eft  «quale 
ex  conftrudione  cruri  c.F,  Se  comprehendunt  cru« 
*L  , Se  lk  angulum  redum  ex  def.  x.  tr,xx.  inter- 
fedioaum  , erit  quoque  ex  prop.i2.eadem  Iib.f. 
bafis  bk  bafi  ap  «qualis  ; fic  quia  crus  H».  vtpote 
refiluumex  LH  fi: «quale  refiduo  cruri  od,&tlk 
cruri gf  ex cfFedione  equale;  angulufq;  coprfhen- 
fu*  redus  fic, erit  bafis  ik  bafi  df  «qualis  ex  dlda 
propof.2a  lib.l.  Se  eadem  ratione  kh  bafis  bafi  pe: 
Cum  itaque  triangulum  ibk  habeat  latera  fingula 
fingulis  lateribus  trianguli  fad  «qualia, erunt  ibk 
triangulum  daf  triangulo.  Se  kbh  triangulo  fab 
«quale  ex  propof. a j-lib.i . fed  iam  oftenfum  eft 
triangulum  ibh  triangulo  dae  «quale  ; Ergo 
omnes  anguli  plani  conltituci  aJ  verticem  b fin- 
guli linguiis  erunt  «qu*L-s  angulis  planis  apud  i, 
& fic  angulus  folidus  b angulo  a folido  eric  «qua- 
lia. 

COROLLARIVM. 

Hinc  autem  non  erit  difficile  conftitucre,  & 
angulum  folidum  plunbuS  fuperficicbus  » 
quam  tribus  contentum  . Quiapocell  diuidi  in 
tot  angulos  tribus  fupecficiebus  conflantes,  & il- 
lis exhiberi  queunt  alij  anguli  folidl  «qua- 
les, qui  deinde  fimul  coropofiti  equalemangulam 
folidum  pluribus, quam  tribus  fuperficiebus  con- 
flantem efficiant . 

EXPENSIO  III. 

De  deferptione  Tetaedri  in  (obara,  &■  pro- 
portione laterum  ipfius  ai  diametrum  . 

TEcaedram  eft  pyramis  qu*dam  quatuor  fu- 
perficicbus «qualibus  , Se  fimilibus  conten- 
ta habens  quatuor  (olidos  angulos  tribus  angulis 
planis  claufos , Se  latera  fex  » de  aua  volumus  ex 
Eqclide  docere , quomodo  inferibatut  fper* , Se 
quznam  fic  proportio  lacerum,  quibus  continetur 
ad  diametrum  ipfius  fphxre . 

PROBL. 
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PROBL.  I.  PROPOS.  VII. 

Oliaedrum  conflnum , (y  fphara  comple- 
(ii , cy  dcmonflrarc , quod  fphara  dia- 
meter potentia  ftc  dupla  lateris  spfius 
Odaedri. 

It  ad  dat*  fpbarrf  diameter.  qv*  Io  c pando 
O bifariam  feftns  fit ; eijpdaqiie  perpendiculari 
<b,  fado  centro  in  c femicirculna  deferibatur; 
comungaturqueA»  ,&  db  redis,  eritquefadora 
femiquadratu  ADB,  quod  fufficit . Seorfim  aucem 
aliud  quadratum  fiat  m»«,  cuius  latera  SP,&  p«* 
«»,&■  h«  lateri  ab  fint  «qualia, 8r  diametri  EcSr  ph 
diametro  ad  «qualia . A pundo  verb  V excitetur 
perpendicularis  xvl , fintque  portione»  Vc,&  VL 
«quales  AC.connedanturque  eorum  extrema  odo 
redi»  sl  , & pl  , & pk  , 8i  c«t . Dico  primo  efle 
confli  tutum  Odaedrum  • 


Quod  probafur  offendendo  omnia  eius  Utera 
«qualia : quia  triangula  tum  jacentium  fuperiora, 
tum  inferiora  ad  centrum  V.g.  b vx,  8t  lvp,  8e  cft, 
funt  «qualia  ob  «qualia  crura  BV,8r  VH»  VL  ex 
«ffcdione,  8t  angulum  redum  ad  V $ V nde  bafe» 
erunt  «quales  e l,  8t  ep,  8e  c*t,  ficque  omnia  trian- 
gula fuperficialia  , vt  blp,  8re«t.  «qualia  latera 
po(fident,fcilicet  bafes  triangulorum  ad  centrum, 
& ideo  «quales  angulos  ex  3?.  lib.r. 

Probatur  fecundd  , quod  fphf  ra  compledatur . 
Nam  radij  B V,  8t  Vo,  & VL  funt  $ quales  redf  ac 
ex  effedione;  Ergo  circumferentia  quxlibet  ia- 
teruallo  Vc Centro  v per  eorum  extrema  tranfibic. 

Probatur  tertib  , quod  eius  lateri  fit  duplus  in 
potentia  diameter  ic. » quia  cxii.lib.a.  fquat  in 
elc  redanguloex  28.lib.3-  quadratum  bafis  eg 
quadrata  laterum  «qualium  b1  i & lG  , vnde  qua- 
dratum eg  erit  duplum  quadrati  lateris  LG . 

COROLLARIVM. 

Hinc  educitur, quod  fi  in  eadem  fp?radefcrlp- 
tum  fit  Odaedrum, & Tetraedrum  latus  Te- 
t/aedri  fua  potentia  comprehendere  lateris  odae- 
drl  potentiam,  ideft  quadratum , quod  poreft  effi- 
cere vna  vice  cum  tertia  parte, nam  quadratum  la- 
ceris pyramidis  eft  4.  qualium  6.  c(l  quadratum 
diametri , & odaedri  lateris  quadratum  talium 
partium),  pyramidis  lateris  quadrati  erit  4.  ea - 
rundem  partium,  odaedri  vero  lateris  quadratum 
3.  nempe  Pyramidis  latus  comprehendet  latus 
pdaedri  potentia  fcmel,  & infuper  ~ ipfius  late- 
gjsG&acdxi. 


"•  *•  • • •_  * * . : • 

EXPENSIO  y. 

De  Cubi  in  fpbtra  deferiptione , &•  eius 
lateris  ad  diametrum  ratione. 

CVbus  eft  figura  folida  fex  faperficiebus  qua- 
dratis «qualibus  conftans , habens  angulos 
folidos  odo  tribus  planis  angulis  redis  conclu- 
fos , 8e  latera  duodecim . 

.j.  ...  * •'  c 

PROBL.  I.  PROPOS.  VIII.  ’ \ 

• , 

Cubum  confli  tuere,  (y  fphara  compleSi , 
V demonflrare,  quod  fphara  diameter 
potentia  fit  tripla  lateris  ipfius  cubi . 

C It  fpher*  diameter  quicumque  ab;  diuidaturq; 

in  tres  partes , 8e  fic  tertia  pars  bd,&  a pundo 
extremo  b excitetur  perpendicularis , quam  ab- 
fcindatincfcmicirculus  fuper  Ai,conncdanturq; 
ac,  firci. 


Seorfum  vero  in  aliquo  plano  fiat  quadratum 
Bfhi,  cujus  latera  fint  «qualia  redf  c»  8t  ab  an- 
gulis cius  excitentur  perpendiculares  ipfis  lateri- 
bus ^qualcs.quoru  exprema  l,m,k,N  redis  conne- 
xa eibeient  cubum  eHml  de  quo  loquitur  prop. 

Nam  , qnod  fit  cubus  patet . Etenim  ex  effe- 
dione habet  omnia  latera  equalia,  cum  enimere- 
dc,  ve  kp  fine  perpendiculares  plano,  erunt  qooq; 
parallclp,  vnde,  &r  angulos  redos  efficient  cum  la- 
teribus in  plano  extenfis  ri.8tc.cx  prop.y.Trad. 
3».  Quia  vero  funt  ^quales  latera  quoque  fupre* 
mi  m x erunt  parallela, &fqualia  lateribus  if,It 
perpendiculares  lateribus  eredis  , vt  rk  : quare 
cdm  omnia  latera  fint  aqualia,  parallelaque,Sr  om- 
nes anguli  redi  cubus  conftitutus  eft. 

Prob. fecundo,  quodfplnrra  coplcdi  poflit.Qula 
dimidia  omnium  diagonalium,vt  mh  funt  equalia,' 
cnm  ipff  diagonales  fint  aquales  . Vnde  fadO 
centro  in  communi  eorum  pundo  medio  v pote- 
rit «d  inter  ual  Ium  vH  defer  ibi  circulus  . Qui 
tranfibit  per  extremos  angulos  V.  g.  per  h,  8t  m, 
&r  cft  ita  etiam  alius  pet  L,  i,8e  c$t. 

Probatur  tertia  para  . Nam  diameter  fphere 
kh  continet  in  fuo  quadrato  duo  quadrata  Uteris 
bm  aquali  quadrato  lateris  fibiequafisi»,  St  dia- 
gonalis bm  : diagonalis  verb  eH  continet  quadra- 
ta lateris  bp  , 8t  phcx  i i.  lib.i-  ob  angulum  re- 
dum eph  . Ergo  quadratum  diametri  continet 
tria  quadrata  trium  laterum  fquaiium  m£,&  bH* 
& sp, quare  voi  eorum  triplum  eft . 

GgSS  E® 
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Eft  autem  mk  (qualis  ab  diametro  . Quia  qua- 
dratum ab  ad  quadratum  e»,  eft  quoque  triplum. 
Siquidem  eft  ad  quadratum  ex  cb,  ideft  me  , vt  ab 
ad  »B  prima  ad  tertiam  proportionalem  ex  Coroll. 
piop  ii . lib  fi.  que  AB  tripla  eft  ad  id  . Quire 
erit  quadratum  ab  triplum  quadrati  cb,  Se  ideo  (- 
quale  diametro  mh,  cuius  quidrarum  triplum  cft 
quoque  quadrati  t r , i Jeft  CB  cqualis  iim  e . 

COKOLl  ARIVAI. 

HIncautrm  bibetur  diametrum  cubi, Ceu  fph(- 
rc  pofle  efficere  quadratum  cqu.dc  quadra- 
to lateris  cubi, 8e  quadrato  lateris  pyramidis.  Nam 
rum  j quadratum  diametri  fph(r(  ciufdem  conti- 
neat pyramidis  quadratum  vna  vice,&  dftnidia  erit 
vi  9 cum  idem  contineat  1 ateris  cubi  qua- 

dratum tribus  vicibus  erit,  vt  p.  ad  j.  Quare  com- 
polita  h(c  duo  quadrata  partium  6.  & partium 
efficient  quadratum  parnlum  p.  quale  eft  quadra- 
tum fphjrr( , fcu  cubi : V ndc  ac  erit  latus  Pyrami- 
dis , Se  cb  cubi,  cuius  diameter  fit  ab  . 

EXPENSIO  VI. 

Pe  infer  iptione  Jodecaedri  in  fphxra^es*  cius 
laterum  ad  diametrum  proportione  . 

DOdecaedru  eft  corpus  duodecim  pentagonis 
(qualibus  cquiiateriS  ,8e  (quiangulis  con- 
flans, fimulque  angulos  folidos  20  comprehenfos 
angulis  planis  tribus,  Se  latera  30.  confcquirur . 

PRORL.  I.  PROPOS.  IX. 

Podecacdrum  confhtncrcy  es4  fpbicra  cnm- 
plcfli , CF*  demoridrare , fjuod  d odi  cae- 
dri latus  irrationalis  esi  linea  , rjux  vo- 
catur Apotome . 

CVm  Jodccaedrum  duodecim  facies  Jubeat,  fc 
> cubus  1 x.  latera  bine  dl  , quod  congruatur 
delineando  fuper  vnumquoJque  latus.doJccaedri 
aliquam  fupcificlcni  f iat  itaqiquadratum  b y bafis 
eledf  ad  placitum  cubi,  circa  quem  dodecaedrum 
confiituendum  eft  ,feccturquc  cius  fcmilatus  r o 
fecundum  externam,  & inediam  rationem  inpun- 
&o  n , ducaturque  linea  , m c , 8c  ut  perpendi- 
culares,  abfeindatur  n m , & g t f qualis  maiori 
fegmento  n o , deinde  coniungatur  t r , Se  exten- 
ditur . Nara  dico  pro.  (.  progrefl*.  quod  impto- 
git  10  putidum  m . 

* Probatur.  Nam  quia  fcmilatus  o r cft  (edum 
extrem-,*  media  ratione, ita  cfi  t o,vcl  r g ad  t g, 
maius  extremum, vt  n m idem  maius  extremum  ad 
minus  r n ; fed  talia  quoque  erunt  latcta  triangu- 
lorum : g r , Se  n r m,  quia  erit  ob  anguiu  rc&utn 
apud  n,&  g ,Se  angulos  ad  verticem  apud  r,&  m 
«quale*, ita  r g ad  t g,  vt  n m a d n r . Hrgo  t r de- 
bebit tranlire  per  pun&um  m . Nam  fi  tranflrec 
aliunde, non  haberet  eandem  proportionem, quam 
Inbrt  r g ad  t g fiquidc  fi  trafirct  fupra.vel  infra, 
clirt  maius,  auc  minus  illud  crus  trianguli  r n m, 
qua  n m,&r  ideo  linea  n indicet  maior, aut  minor, 
qua  n m eidem  r 11  eandem  proportionem  diceret, 
quam  r g ad  t g,  quod  efle  nequit  cx  7.  lib  .5, 


ProgrcfT.  x.  Dicotm  In  r effe  lineam  fc&im 
fecundum  mediam.  Se  extremam  rationem  , quod 
pari  modo  oflcnJitur. Quia  eadem  proportione  re- 
feruntur t r aci  m r,  qua  t g maius  fegmentum  ad 
n r,  vel  e g miaus  . tego  confini  r-Jo,  vt  t r «d 
xr  cummr,  fc.  X ol : fic  t g ad  t geum  c g , ideft 
tc , vel  arqualisn  etota  linea  extrema, 8e  media  ra- 
tione fedHjftf.  c g ad  t q.qua:  eft.vt  m r ad  r t.cutn 
fit.vt  11  r ad  g tjquarccu  m.nus  exr  reatu,  m r fc  ha- 
beat id  maius  t r,  vt  tnnus  ad  totam  t m,  uiudra- 
tum  maioris  Tegmenti  ex  prop.i  1 .lib  6.  erit  atqui- 
le  redangulo  minoris  Tegmenti , Se  totius  , vnde 
extrema,  Se  media  ratione  fcifU  erit . 

Dico  Progreff.  y.  Quod  li  duda  hmtxn.it 
em  fi.it  triangulum  rrft.mgulum  u a x , quod 
bafis  u x «quatis  erit  lateri  quadrati  rb;  quod 
dic  probo.  Nam  eft  .rqajle  cius  quadratum  ex 
47.  lib.  r.  quadratis  erorum  au,  Se  a x : hac 
terb  duo  quadrati  funt  arqualta  quadrato  lat* 
rls  rb;  Ergo  quadrata  lateris  rb,  fc  cruris  u x *- 
qualia  funt,  fc  confequenter  ipfa  latera  aequalia. 

Probatur  minor,  nempe  quadrat» linearum  a r, 
& a u effe  arqualla  quadrato  lacerts.fi».  Nam 
quadratum  u a efl  aqii.de  quadrato  n b p d cum 
dq,  fcein,  ex  conftr.  fi nt  srmiales  ; Quadra- 
tum vero  ex  a^.,  quadrato  c*  miiy-qqoa  (quale 
cft  quadratis  cX  m (],&£  h ; Quadratum^ero  ex 
q m cft  «quale  quadraro  e r o u fc  quadratum 
qh  arquat  qc  u h , <$ir  funt  (qitalia  gno^ioni 
rdf,  fiquidem ex  hypdxhefi  quadrata  duo  c q u I» 
arqualia  exiftunt  re&agulis  duobus  y i. Ar  i Rqdbd 
fintquadrata  maioris  fegmenri  rt  o.  Re£  anguiu 
verbqoeft  «quale  retftangulo  d g,  vr  patet, Be 
re&angulum  r e cft  par* quadrati  r u.  Vnde  to- 
tus gnomon  r d T fccundum-fingulas-frtrtes  equat 
uadratum  r u b ibens  l itus  u ofV:]  q m , Se  qua- 
ntum lateris  q h ; qu(  duo  quadrata  fquant  qua- 
dratum bafis  m h , vel  4 Se  hatys  (tun  qtiadrato 
M a , vel  arqualis  b n xquatu  quadratum  bafis  u ij 
Se  ideo  eait  zquabs  lateri  r b . 

Dico  Progrefl.4.  Quod  fi  ex  toto  latere  r b, 
8e  maiori  eius  Tegmento  n 2 . Fiat  ui angulum  i fo- 
fccllcs  f % % , Se  in  punTto  4.  Se  8 Tccencur  eius 
latera  extrema  , Se  media  ratioqq,  ijcft  fiant  4.  f, 
8cl  g zquales  bafi  f 1,  ducaturque  perpendKu- 


Tedionis  4 8 zqnalfs  Mnc  Inde  i porifto  9 medie* 
uti  lateris  f y,  quod  fecabitur  in  punfto  ^extre- 
ma , Se  media  ratione , minufque  fegmentum  erit 
x 4.  Nam  ducla  fb, parallela  perpendiculari  y<^ 
& b y bafi  f t parallela . Erit  primo  v 5 dimidium 
fegmentum  maius,  vrpotc  «quale  dimidio  ft^, 
deinde  probo  5 4 effe  aliud  dimidium  tninoris 
fegmenti  4f.&  ideo  duplum  ipforum  aquari  Ipfi  j.f 
vel  X fi.  In  triangulo  b y f , ita  f y eft  ad  4 f , vt 
bafis  b y.  ad  parallelam  (4.fed  rt  tota  f y ad  ma- 
ius fegmendum  f 4 ita  eft  f 4 maius  fegmrntunv 
ad  minus  4;  , ergo  vt  cft  f 4 maius  fcgtnen&fin  ad 
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4?,  minus  ita  eft  b 3.  bafis  ad  5 4 fibi  parallelam : 
ledb  3 eftcqualis  femibafi  f <^,  idcft  maioris  Teg- 
menti  f 4 medietati,  ergo  y 4 erit  ;qualis  medie- 
tati minoris  Tegmenti  43,  vnde  cum  dupla  4 f fiet 
tota  linea  equalis  lateri  4;.  & cu  dupla  vs  xqua- 
]i  4 f tota  x 6 fqualis  lateri  quadrati  r b in  l.fig. 

Progrefi.  y.  Et  hinc  patet,  quod  poffit  fieri 
pentagonum  cquilaterum  , Arzquiangulum  ex  11. 
lib.  4 quia  f j 2 triangulum  eft  quale  repoTcit 
prop.10.  lib  4.  cuius  bafis  f»  fit  Tegmentum  ma- 
ius lateris  23.  extrema,  Sr  media  ratione  Tedi . 
Nam  quia  4 6 equae  f 2 parallela,  & f a,  sequat  f 4 
erit  46  f*  parallclogrammum  yquilaterum  . Vn- 
de  diagonali  f 6angulus  4 foderit  diuifiiS  bifariam 
& ita  erunt  tres  anguli  aquales  f 3». 3 f 6.  & 8 6 f 
8r  ita  fare  in  parallclogrammo  x 8 f 2 . Vnde 
omnes  anguli  erunt  zquales,  cum  ofiendentur  c- 
qualcs  angulo  f 3*.  Latera  quoque  gquabuntur. 
Quonia  iam  tria  if  Ar  f x,&  2(5  in  parallelogram- 
mis  28  f x»8r  46  2 f Tuper  eandem  bafim  exiftenti- 
bus  ofienfa  Tunt  cqualia  . Vnde  remanet  de  duo- 
bus x 3 & Quod  patet , nam  Tegmentum  38. 
& didis  progr.  4.  yquat  Tegmentum  86.  Vnde>& 
anguli  6 38.  8r  368.  Tubcenfi  ex  prop.14.lib.!. 
zquabuntur,  yquales  autem  Tunc  f3  2 , Ar  8 6 fex 
didis  . Ergo  toti  anguli  43  6,  Ar  36  f f quales 
erunt,  Ted  inuicem  3 f 6 yquac  f 3 2 . Ergo  reli- 
qui zquales  trianguli  3 t 6 reliquis  inuicem  e- 
qualibus  trianguli  f 3 2;  quare  erit  £quiangulu,& 
JfoTccllcs ; Ted  f 3 eft  idem  In  vtroque  triangulo . 
Ergo  cx  4.  lib. 5.  f 6 £quac  3 2.  & 3 6 latus  f a.  Ac 
eadem  dicas  de  triangulo  3 x 2. 

Dico  progr.  6.  Quod  fi  ducatur  m uhyccrit 
^ qualis  m prxdido  quadrato  femidiametro  cubi, 
cuius  latus  fit  r b . Nam  erit  eius  quadratum  tri- 
plo maius,  quam  quadratum  Temilatcris  cubi  r o i 
Cumq;  quadratum  diametri  cubi  fit  triplo  maius, 
quam  quadratum  lateris  ex  prop.iO.  h.  Coroll. 
edam  Tcmidiametri  erit  triplo  maius , quam  eius 
fetni lateris;  Vnde  u m tripla  potentii  r o pquabit 
femidiametrum  cubi,  culus  Temilatuseft  ro. 

Quod  autefit  triplo  maius  u m bafis  quadratu» 
quam  Temilatcris  o r oftenditur . Nam  eft  $qaa- 
le  quadrato  ex  e m , vel  cquali  n d,  Ar  quadrato  cx 
c u &do  in  rcdangulo  triangulo  m,e  u , hzc  vero 
duo  quadrata  fimul  Tunt  triplo  maiora, qua  quadra- 
tu ru  cx  Temilatere  r o, quonia  primb  ub  eft  iam  x- 
quale  quadrato  u t Tecundb  fi  aliam  partem  acci- 
piamus do,  cum  occupet  idem  Tpatium  quadrato 
e h quadrati  r u,  & redagulo  h n erit  idem  quadra- 
to u r,at  cum  e i quadratum  zquetur  redagulo  e r 
etiam  parallclogrammum  d o xquabitur  quadrato 


u r . Tertio  u p eft  xquale  reft.nngulo  « n , cui  fi 
addamus  quadratum  alterius  cruris  e u xquale  re- 
liquo rcdangulo  r e quadrati  prodidi  r u qua- 
titas  omnis  p e r u quadrato  tertid  xqualis  . Iam 
ergo  ter  adxquauimuS  duobus  quadratis  ex  cruri- 
bus em,  & eu  quadratum  r u fidum  ex  femilate* 
re  r o.  Vnde,Ar  quadratum  u m iftis  duobus  cxme, 


Ar  eu  xquale  erit  triplo  maius, qua  quadratu  ex  r o; 
Vnde  erit  femidiameter  cubi,cuius  iemilatus  r o.‘ 

iftis  prxTuppofiris  fiat  cubus  ABCD,fecentur<f; 
cius  flngulx  fuperficies  bifariam  planis.fcu  redis 
oh,  Ar  cx  t.  qux  plana  excedant  plana  cubi  cxceffu 
nm  , vel  quanrdm  eft  Tegmentum  no;  quod 
Interuallu  notetur, quoq;  i linea  EVcrftsT.Ar  fit 
et  . Sic  fiat  vtrinqui  omnibus  fupcrficicbus  i pu- 
do,  In  quo  Tedcculfant  V.  g.  ab  e in  Vab  M in  O, 
ab  H ia  L,  Ar  x,  Arcxc.  Deinde  coniung.mtur  pun- 
da  kb,  & ln,  Ar  N r , &'  tb,  ericque  fidum  pen- 
tagonum, Ar  fi  idem  fi  it  fingulis  duodecim  laterl*- 
bus  cubi,vt  fidum  eft  in  latere  nb  . Dico  fadum 
efle  dodecaedrum  . 

Progrefl.  7.  Quod  vt  oftendatur  multa  fingu- 
latim  Tunt demomtranda,  Ar  primo,  quod  penta- 
gonum  tNblk  fit  in  eodem  plano . Nam  fic  non 
effet eadem  figura, cilm  non  efiet  in  eadem  Tuperfi- 
cie  . Nam  duda  ht  , qux  tranTeat  per  q^definec 
iu  t ex  progr.  1.  Ergoerit  in  eodf  plano  cu  latere 
cubi  ex  pr.»*  tr.22.  vtpote,  quia , cum  eo  in  q.  fe 
fecat;  lineavero  lk  lateri  nb  parallela  efter  etFe- 
dione,  propteraque  erit  in  eodem  plano  cum  illa . 

Quare,  Ar  latera  tn,&  n l,Sc  ext.  prxdidas  con- 
iungentes  erunt  in  eodem  plano,  totumque  penta- 
gonum lntkb  in  eodem  plano  erit  cx  pr.2-T.22. 

ProgrcfT.  8.  Probatur  quod  fit  pentagonum  z- 
quiangulum  , Ar  xquilacerum  . Nam,  fi  ducantur 
Tt,8r  tk,  AtNb  Tunt  inuicem xquales,& Te  Inui- 
cem Tecane  excrema,  Ar  media  ratione  . Vnde  Tunt 
line? fquianguli,&xquilateri  trianguli  lateribus» 
anguliTque  iubtenTx  . 


Dcmonftroquc  primo  t L efle  xqualem  nb  .' 
Nam  duda  t»  perpendiculari  plano  rlk  , duda- 
que  B.L,hfc  erit  xqualis  linez  h m,  vel  a x,  com  fit 
bafis  trianguli  rhl  xqualis  triangulo  h q m 
ob  L h cqualcm  h q , 8c  r H ipfi  q m . At  it 
line;  u a ex  conftrudione ; .mgulufquc  apud  r re- 
dus  . Quare,  & bafis  tl  erit  xqualis  bafis  uk 
vel  r b,  8c  conTequenter  lateri  cubi  nbcx  j.  prog. 
Ar  5.  Ar  eadem  probatio  eft  de  iina«Tx:  Deinde 
probatur  , quod  Te  Tecant  extrema,  Ar  media  ratio- 
ne in  1 . Nam  ex  x.prog.  TH,vel  mt,fic  cu  latere 
nbTc  Tccat  in  q,:  Ergo  etiam  tl,  cum  enimNB 
fit  parallela  lateri  kl  ita  erit  th  ad  vt  tL  ad  ti, 
Ted  TQjeft  minus  Tegmentum  ex  prxdido  progr. 
Ergo  etiam  Tx,  8c  conTequenter  il  maius.  Cdm 
ergoNB  Iit  zqualis  linex  tl,&  diuib  bi Tanam 
parallclaque  lateri  Lx,  ipfa  quoque  Tccabitur  Tc- 
cundiim  mediam,  & extremam  rationem  , minuTq; 
Tegmentu  erit  Ni  ex  4 progr.Quare  ex  y.pentago- 
num  xquilatcrum,  Sc  xquiangulum  conftituctur. 
Quod  fi  replicetur  fingulis  in  lateribus  cubi.cuiu 
in  omnibus  iit  capacitas, conftituemur  duodecim 
Gggg  B penta- 
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pentagon  j conficiendi  Dodccaedrum  . 

Progrefl . 9.  Probatur . Quod  fpbsra  poflit  ara- 
pledi  . Nempe»  quod  omnium  horum  pentago- 
norum anguli  tangant  fph^ram  ampledencem  . 
Nam  fupra  oftenfum  eft  progr.6.  mu  efle  squale 
femidiametro»  qufnedit  pundum  m cum  centro 
cubiu.  Quod  pundum  diftat,  tum  ab  a»  tum  ab 
0 fecundum  inccrualium  maioris  Tegmenti;  taiis 
autem  eft  linea  rs,  8e  rs » Be  cgt.  qu?  angulos  pen- 
tagoni cum  centro  Dedunt»  nam  P,  Be  t ex  coo- 
ftrudione  didant  a medio  E» tum  a fuperficic 
cubi  quantum  eft  maius  Tegmentum  dtmidij  late- 
ris extrema,  & media  ratioue  fedi,&  fic  dicas  de 
omnibus  aiijs,  vt  confiderare  eft , quod  etiam  veri- 
ficabitur  de  angulis»  qui  cubi  angulis  coincidunt 
cum,  8r  cubi  fit  femidjameter  . 

Probatur  quarto,  quod  latus  horum  pentago- 
norum fit  Apotomc,nam  fphf  tp  diameter  cum  la- 
tere cubi  cft  rationalis  Unea  folum  potentia, vt  fu- 
p ra  oftenfum  eft , cum  triplum  maius  quadratum, 
quam  Jatus  poflit  cfticerc.&r  ideo  ei  fit,  vt  nume- 
rus ad  numerum . Cum  ergo  iatus  cubi  rationalis 
linea  fic  maius  Tegmentum  m latus  ex  prppof.47* 
Jib-p.  erit  Apocome,  vt  ibi  oftenfum  eft . 

COROLLAR1VM  X. 


feptum  Gc . Ad  hoc  ergo,  vt  Icofaedrum  confli- 
tuamus  ,•  detur  diameter  alicuius  fpbsrs,  qui  il- 
lud volumus  ampledi  , Be  fit  as,  Be  diuidatur  in  t. 
partes,  vnaque  cX  ipfisfitcB»a  quopundo  C eri- 
gatur  perpcndirularis,  qua:  terminet  in  circulum 
in  d ; Ducanturquc  AD,  Be  DB  . 

Nam  dico  ab  poffe  quintuplum  magis,  quam 
db.  Ratio  eft;  quia  quadratum  totius  ab  cft  a;, 
partium  quarum  vna  eft  quadratum  ex  cb  fidum. 
Verum  ex  quadratis  planis,  que  fint  menfura  qua- 
drati Aijex  cb  linea  quadratum  folum$.  poffidet . 
Siquidem, cum  ita  fit  ac  crus  maius  ad  cd  crus  mi- 
nus in  maiori  triangulo  adc  , vt  idem  erusco 
maius  in  minori  ad  cb  minus  ex  Coroll.  prop.  16. 
lib.tf.  erit  cd  inedia  proportionalis , 8e  fic  eius 
quadratum  erit  x quale  rcdangulo  ex  aC  , Be  CB 
quatuor  partium,  vnde  vna  cu  n quadrato  cB  fa- 
ciet 5.  quadrata  : Iftis  ver6  duobus  quadratis  s- 
qualeeft  quadratum  ex  db  ex  1 1.  lib.B.  Ergo  boc 
quadratum  erit  j.  partium  rcfpedu  quadrati  to- 
tius ab  »f,  partium  quadratarum  : Vnde  cum 
duo  harum  linearum  quadrata  fe  habeant  tam- 
quam numerus  ad  numerum  ipfs  lincz  ab  , & bd 
erunt  rationales  potentia  tantum  commeufurabi- 
les. 


HlnceJlicltur,  quod  fi  latus  Cubi  coniungt- 
tur  cum  maiori  Tegmento  ex  propof.47.1ft>» 
6 element.  efficietur  minus  fegmeotum,  Be  latus 
cubi  a (Tumet  fibi  vices  maioris  , vnde  fic , quod  fi 
aliqua  linea  fecetur  fecundym  mediam,  Be  extre- 
mam rationem  maius  Tegmentum  poterit  deferui- 
Ce  pro  latere  cubi,  Tegmentum  autem  minus  pro 
latere  dodccaedri  . 

COROLLARIVM  ii. 

SEcun  do  ei  Uritur  ,qubd  Jinea  cooiuogens  fex 
oppofira  latera  parallela,  qualia  pt,  tc  MO,fic 
tk  alteri  apud  c, fic  quod  eft  apud  V alteri  apud  7, 
vt  eft  linea  ch» vel  BM,feda  fit  fecundum  extre- 
mam, Be  mediam  rationem  cum  contioeat  ex  con- 
ftrud.  lacus  cubi,  & maius  fcgmentfi  nepe  medie» 
tatem  hinc  medietate  inde,  vt  cilFE,qua  cubum  ex- 
cedit. 

expensio  VII. 

leofaeirum  [ph<tru  inferibere , ftmulque  om- 
nium corporum  repuUnum  proportione  t 
exponere  , (T  numerum  eorum  dimm- 
fle  ore. 

ICofaedrnm  vigiati  triagulis  planis  coftat  aqua- 
libus , & fimilibus  obtinens  angulos  folidns 
ll . quioq;  angulis  planis  conftantes,  Be  lacera  $0. 

PROBL.  I-  PROPOS.  X 

Icofadrum  c <m fi  j tuere,  0*  fphtra  complecti, 
O*  ofiendere  , tjuod  Upfaedrt  latus 
irrationalis  linea  fit . 

FActlior  eft  hxc  propofitio , quXrn  prxccdens, 
licet  corpus  pluribus  fuperficicbus  circuro- 


Quo  fuppofito  fic  conficitur  Icofaedrum  . Se- 
ni i diam  et  ro  db  , fiat  circulus  B£DC,  in  coque  fiat 
pentagoouxquilateruro  ,&xquiangulfi  dcbip  ex 
didis  lib»4.prop.t  t • diuifaque  circumferentia  FB 
bifariam  in  c ducatur  ad  planum  circuli  fadi  per- 
pendiculares  ch,  la.  Se  mn  , Se  c£t.  squales  ipfi 
db  primx  figunt  , vel  c a radio  illi  squali . Ee 
harum  vertices  iungantur  N,o,q»h  redis  , Fiarq; 
triangulum  nui  parallelum  plano  circuli  iam  fi- 
dis, extendaturque  cius  planum,  & triangulis  4. 
Ipfi  »LH  squalibus  i centro  h additis  compleatur 
pentagonum  nOI’Qh  equale  pentagono  inferiori, 
cum  triangulum  Nlh  fit  seqtulc  tnaogulo  m ac,  8e 
confequenter  fquali  triangulo  f ab  pentagoni  pri- 
mo conftituti , quibus  prsftitis  iungantur  anguli, 
Be  punda  pentagoni  fuperioris  cum  inferioris  an- 
gulis FH,  Ce  fn,  Bc  eN&*  hb,&  est.  Habcbimufq; 
IO.  triangula  xquiaagula  , Ce  xquilatcra . Decem 
quidem,  quia  decem  latera  duoTum  pentagonrum 
squalium  perhibeant  bafes;squiangula  vero,  qnia 
squilaters  ob  hanc  rationctn  , quz  de  vqo  olten- 
fa  pro  omnibus  ob  paritatem  inferuiet . 

Probatur  vero  ex  eo,  quod  fingula  omnium  la- 
tera fine  pquatia  lateri  Fs  . Nam  vt  diximus  pro. 
pof.  4.  Tradat.  10.  huius  latus  pentagoni 
V.  g.  FB,  vel  nu  cftccrc  quadtatum  squale  qua- 
drato dccagooi  fG,  Be  exagooi,  nempe femidume- 
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tri  ba  : Sed  crus  hf  potefi  efficere  quadratum  x-  Probatur  tandem  .quod  latus  Icoficdri  fit  linea 
quale  qmdraris  pr,,  ftrOH  xqualis  radio  b a , er  irrationalis,  quod  fulficit  fcire  ne  frufira  labore- 

conftruefc.  vt  doeetprop.ii.  lib.a.  ob  angulum  re-  mus  ex  nota  diametro  in  inquirendo  longitudine 

dum  apude»  ergo  illx  linex  fh,&  Fi.qux  xqua-  illius  adamulfim.cuin  i i Heri  nequeat,  quod  Iit, Br 

luer  pedunt, erunt  (quales, & idc  valet  de  ceteris.  potentia  , te  longitudine  incommenfurabilis  . 

Iftis  tam  to.  triangulis  confiirutis  prolungctur  Na  vt  probam  pr.  19  tr.ao.Larus  pentagoni  eft 
aL  in  vtramq;  partem  in  R.  S,vt  pars  addita  LS,  Incominenfurjhilc  diametro,  tum  longitudine, 

J»inc,6r  ar  inde  fint  xquales  lateri  dccagoni  Pc  ; tum  potentia  ; fed  diameter  fpbxrx  rs  cll  poten- 

Vcrtexque  carum  r,Bt  S conjungatur  cu  angulis  tla  comincnfurabilis  diametro  aB  circuli , in  quo 

fuppofirorum  pentagonorum , 8c  erunt  quinque  inferiptum  cll  pet  agon  uni,  vt  dixi,  ergo  latus  pen- 

trianguia,  et  Nhi,  fc  cat.  fuprajquinque  infra,  vt  tagoni  fb  erit  incoinmcnfurahilc  quoque  ne  dum 

f ab,  aur  dcr,  te  cxt.  fimulquc  decem,  qux  habe-  diametro  ab  circuli;  fed  etiam  fphf  r(  sr, tum  lon- 

bunt  omnia  latera  prxdidis  xqualia,  & ideo  illis  gitudlne,  tum  potentia  ex  prop  7.  Iib.  10.  Licui, 

omnino  x qualu  eruat  ex  propof.  *j-  lib.i. 

COROLLARIVM  J. 


s 


Probatur  oh  eft  ex  cooftrudione  xqualis  linee 
ca  , 8r  ideo  line*  Lh:  veru  si:  te  aa  linee  deca- 

?;onl  Fcfangulus  verd  apud  L»aut  a redus,vt  agu- 
us  apude . Ergo  triangula  lsh,  te  arg  , te  fhg 
xqualia  erunt . Quare  bafes  quoque  erunt  xqua- 
les  sh,  & ab,  te  fh  ,te  fic  dicas  dcalijs  . Cum  er- 
go omnia  latera  omnium  triangulorum  fint  (qua- 
lia erit  conditutum  Jcofaedrum. 

Probatur  modo,  quod  fpbcra  poflic  ampltdi , 
quod confequemur,(i  probauerimus  lineas Ts,& 
tb,&  C(terasi  pundoT  bifariam  Sr  partilte  pro- 
cedentes ad  angulos  Icolaedrl,  efle  xquales  , 
Nam  tunc  fphxra  omnes  angulos  continget . 

Portio  ALeft  latus  Exagon»,quia 1 radio  ex  ab  *- 
qualis  , & is  decagoni  ex  conftrudlone . Ergo  e* 
prop.$»Trad.2o.  de  circulo  infcrlptis.erit  diuifa 
tota  sa  extrema,  & media  ratione  , arLsmious 
fegmentum,&  medietas  maioris  Tt  • At  ex  pr.  J J. 
lib.5.  Eucl.  minus  fegmentumcum  dimidio  ma- 
ioris poteft  efficere  quadratum  qulntuplo  maius, 
quam  dimidium  maioris.  Linea  ve r6  TBeftciuf- 
dem  proprietatis.  Nant  quadratu  Ai,vtpote»quod 
fic  dimidio  at  linea  maior,  vtpotexquajis  ipfi 
al  eft  quadruplex  ad  quadratum  line*  AT  • Vnde 
tb  bafis  rcdangtili  Ta»  poterit  efficere  quadratum 
aequale  quinque  quadratis, quatuor  cruris  ab,  8e 
▼ni  cruris  at  . Quare  poterit  quintuplo  magis, 
quimAT.  Vnde  cumTS,  & tb  poffinc  xqualia 
quadrata,  oempequintuplo  maiora,  quim  quadra- 
tum linex  aT,  inuicem  erunt  xquales  . 

Probatur  deinde,  quod  tota  rs  xquee  diame- 
trum prirax  fig.  ab,  te  circuli  aob  . Nam  illa  po- 
teft,  vt  ia  notabili  quintuplo  magis,  quam  DBj  ta- 
lis verb  conditionis  eft  sr.  Nam  vt  didum  eft 
eius  medietas  poteft  quintuplo  magis  , quam 
medietas  jl,te  ideo  tou  SR  quintupld  poterit  ma- 
gis.quam  toca  t a xqualis  ex  conftn»d.  Ipfi  Uh,te 
Jdeo  eorum  quadrau  erunt  sequalia,  pnde,  te  ipl* 
xquales* 


Hinc  educitur  fphxrx  clrcumfcnhentis  Ico - 
faedrum  diametrum  efle  potentia  quincu- 
plum diametri  circuli  pentagonum  ambientis  cx 
cuius  lateribus  Icofaedrum  eft  confiitutum  . 

COROLLARIVM  II. 

Item  colligitur  fphxrx  Icofaedrum  ambientis 
diametrum  cfle  compotitum  ex  exagoni,&  de- 
cagoni duobus  lateribus  circulo  inferiptis  eodem, 
cum  al  fit  latus  exagooi,  at  1 s , & aR  latera  deca- 
goni. 

PROBL.  II.  PROP.  XI. 

Omnium  latera  corporum  regularium  e<£ 
dem  fpbara  defcrtptsbihum  exponere , 

O*  tnuicem  comparare . 

DEtur  diameter  fphxrx  ab,  te  femicIrcoJus 
circa  illum  deferiptus  acb  ; diuidaturqtse 
ab  in  tres  partes , te  fit  tertia  pars  ad,cx  qua  duda 
ad  diametrum  perpendiculari  pe  , ducatur  ae.  Se 
eb.  Nam  . I>ico  pnmo  ib  latus  efse  pyramidis 
fpbara  dejcripltk  lis , cuius  diamter  Ap , 


Probatur.  Quia  fit  eadem  conftrudio,  qup 
prop  6 h-  te  fig.l.confcquenter  eb  line(  quadra- 
tum erit  fefqutaltcrum  ad  quadratum  A»  1 vt  eX 
probat,  tertix  partis  illius  propof.  confiat. 

Secundo  ducatur  a centro  f perpendicularis  ?c, 
& ducatur  ac, quam  dico  effcUtus  QRaedri  ih/crip - 
tib:lis  eadem  jpharatcnins  radius  rq  , 

Probatur . Quia  eius  quadratum  fubduplum  eft 
ad  diametrum»#  quadratum  diametri  duplus  ei  eft, 
vt  |l.  propof*  Iib-  a-  diximus  . Ergo  eft  latus 
odaedri , vt  ex  probat,  tertix  parcis  propof. 7.  h. 
confiat . 

Tertio  dico  ab  effe  cubi  latus  eiufdem  fphara  1 n- 
/ iripubUis  . Probatur  . Quia  potentia  diameter 
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eft  tripla*  ari  quadratum  AI;  Cum  enim  ita  fit  ba- 
iis  ab  ad  latos  minus  ab,  vt  ipfa  ab  bafis  ad  lacus 
minus  ad  ob  fimilitudinem  tr ianguloru  ex  prop. 
I5.exai.lib.rf.  erit  quadratum  diametri  ab  ad  qua- 
dratum  fateris  ab, vt  ab  ipfa  diameter  ad  ad;  Eft 
autem  diameter  A»  triplus  ad  portionem  AB;qua- 
re  quadratum  quoq;  diametri  triplum  erit  ad  qua- 
dratum AE  : quare  ae  erit  latus  cubi , cui  triplus 
eft  diameter  fphrrr  circumferibentis  , vtconftat 
ex  prop.8.  progr.j.  huius  . 

Quarto  feicetur  latus  ae  extrema  , Se  media  ra- 
tione in  H,eritqt  maius  fcgfneotum  latus  ah  dode* 
caedri,  vt  ex  dedis  prop.9.  huius  conft at. 

Tandem  quinto  diuidatur  ab  in  quinque  partes,8r 
fit  quinta  part  ac,  Se  a pun&o  o ducatur  ad  dia- 
metrum normalis  Cf  , nedaturque  ai,  & I b,  aflu- 
maturque  latus  decagoni»  Se  ei  laceri  decagoni  fit 
aqualis  i l , Se  ducatur  a l , nuam  dico  effe  l> 
tus  icofatdri  eadem  fphara  infenbvmdi  . Quia 
enim  ex  Coroll.  propofi  4.  lib.  5.  ai  , cft  me- 
dia proportionalis  inter  ab,  & ga,  quod  ita 
fit  bafis  aB  ad  latus  minus  ai  , vt  ipfum  lacus,  & 
bafis  AI  ad  latus  minus  AG.erit  quoque  quadratum 
prima*.  Se  diametri  ab  ad  quadratum  medier  ai, vt 
ipfe  diameter  cft  quincupla  line*  ac;  Ergo,&  qua-  < 
dr. diametri  ab  ad  quadr  lateris  Ai  quintuplu.  Vn* 
de  ai  erit  diameter  clrculi,in  quo  pentagonom  de- 
feribere  oportet  neccflarium  ad  Icofacdrum  con- 
ftituendum  in  fphzra,  cuius  diameter  ab  , vt  ex 
Coroll.  pnopof.y.  huius  confiat,  8c  quia  latus  Ico* 
faedri  ex  xqualis  quadrati  potens;  tum  quadrato 
rxdidi  diametri  ai  , cuius  circulus  debet  ambl- 
Ire  pent  igonum,  tdm  quadrato  decagoni,  confe- 
quenter  bafis  al  in  redangulo  ail;  potens  ,& 
quadratu  cx  ai, fle  quadratu  il  erit  latus  Icofaedrl. 

Quod  ver6  attinet  ad  comparationem,non  pof- 
fumus  comparare  ; nifi  trium  figurarum  latera  ad 
diametrum  curoicofaedri,&Dodecaedri  Isteta-fine 
omnino  irrationalia  : quare  polita  diametro  par- 
tium 6.in  potetia, ideft  cius  quadratum  partium  <*. 
Tctaedri  latus  erit  partium  4.  item  in  potentia; 
Q&aedri  lateris  quadratum  partium  3.  Cubi  verb 
lateris  quadratum  partium  t.quz  cx-  przccdenti- 
bus  fatis  confiant  . Idcoquc  pofita  diametro  ra- 
tionali , extera  quoque  Utera  trium  prpdidorum 
corporum  erunt  rationalia;  fcd  quia  eorum  qua- 
drata non  adipifeuntur  eam  proportionem,  quam 
quadratus  numerus  habet  ad  numerum  quadra- 
tum, cum  refpcdu  numeri  6.  nec  4.  nec  3.  nec  3. 
(it  numerus  quadratus,  ideo  omnia  erunt  longi- 
tudine incommenfurabilia,  nimirum  latus  Tctae- 
dri, Odaedri,&  Cubi;  ceterorum  vero  corporum 
latera  irrationalis . 

THEOR.  I.  PROP.  XII. 

Praler  ptadtHa  quinque  cor  pira  non  potefl 
aliud  corpus  in  fpbara  inferi  Ii , quod 
conflet  fuperficielus  aqualium-,  tum  an- 
gulorum , tum  laterum  . 

PRobitu  r id  folidi  anguli  condltutlonem,  trt« 
falttm  anguli  plani  requiruntur,  qui  tamen 
fimu!  minoret  line  quatuor  redis  , vt  propof.  % . 
huius . Illi  ergo  anguli,  qui  ad  angulum  folidum 
alicuius  figura:  circulo  iuicriptc  conftitucndura 
concurrunt,  vel  fune  triangularis  fupcrficiei  , vel 
alterius  fupcrficiei  V.g.  quadratst , peutagon* > 
fexagoux  . 
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Si  funt  triangularis, ve!  tres  anguli  concurrunt, 
& triangulum  habent  pro  bafi  , Se  fit  Pyramis, 
Triangula  vero  equilatera,  & zquiangula  angu- 
los habent  , qui  funt-f-  vnius  redi,  ex  pr.l7.E1. 
Cor.  vnde  tres  compofiri,  ve  in  Tctraedro  faciunt 
-f , ideft  duos  redos  vnde  angulu  folidum  confii- 
tuere  poliunt,  cii  fint  minores,  qua  quatuor  redi. 
Si  quatuor  fine  erunt  ideft  dpo  redi  cum  -7-» 
vt  in  odiedro ; Si  quinque  erunt  , ideft  tres 
redi  cum  -f  vnius  rcdEvtioieofaedroerunujii- 
«ores  adhuc  quatuor  redis  , vnde  ad  aoguli  fohdi 
conftitutioncm  poterunt  deferuire , at  fi  fint  (ex 
triangula,  fquilatcra  , Se  zquiungoia  eflet  -f-1 
anguli  omnes  in  vnum  folidum  coaucnicntet  cum 
fine  fex,  Se  finguli  xquant  ~ vnius  redi,  vnde  fi* 
mul  erunt  — f- , nimirum  quatuor  redos  xqua- 
bune,  vnde  folidum  angulum  non  conftituent  am- 
plius, &r  tanto  minus  fi  fint  fepeem,  vel  odo  . 

Ac  fi  fine  anguli  alterius  figur*  cum  minos» 
quam  tres  plani  cfle  nequeant,  qui  folidum  com* 
ponant,  oportebit  videre  an  anguli  illi  fimul  fint 
minores  quatuor  redis  angulis , ergo  redus  qua- 
drati poterit  deferuire, vt  fu  cubo  pro  angulo  (oli- 
do, quia  tres  anguli  redi  non  jquar.t  quatuor  re- 
dor . Sic  tres  anguli  p€tagoni,quia  illi  no  funt  ex 
11.1.4«  nifi  ~ vnius  redi,  vnde  fimultres  copofiti 
facient  *~?-,nimirum  tres  redos  integros, & -L-  at 
fi  plures  horum  angulorum , quam  tres  vellemus 
componere  arquarent , vel  excederent  quatuor 
redos,vc  in  pentagoni  anguli s,elfcnt  etenim  qua- 
tuor anguli-—  nimirum  quatuor  redi  , vnde 
angulum  folidum  non  conftitucrent . 

At  angulus  feXagoni  triplex  non  poteft  concur- 
rere ad  angulum  redum  cOnfiituendum,  neque  al- 
terius figur£  habentis  plura  latera,  quam  quinqoe 
quia  angulus  fexagoni  xquat  vnum  redum  cum 
vnde  tres  compofiti  quatuor  redos  arquarent, 
angulus  verb  hepta£oni  tanto  eft  obtufior  , vnde 
tanto  minus  tres  eius  anguli  folidum  angulum 
cooftituent . » 

Quare  poterunt  quidem  alia  corpora  fph^ra 
infcribi,fed  diucrfis  fuperfirlebus  confiantia  V.g. 
quadratis,  dr  triangulis  . T riangulis»  Se  pentago- 
nis, Sccf  r.  de  quibus  fuo  loco  cum  prj didorum 
corporum  confiKutione fundentur,  non  videtur 
hic  locus  de  1/s  agendi  fcd  fingulari  traditu . 

V 

EXPENSIO  Vlili  • 

.}•  ■ 

Ve  corpore  multarum  ftcieritm  in  Jpbara 

inj albendo  • 

•4 

AD  cubandam  fleram  Euclidiano  modo 
oportet  ofiendere  , quod  fit  poffibile  cor- 
pus Infcribere  fpherf  , quod  non  tangat  Intime 
fphfrz  fuperficiem,  quod  alio  pado,  ac  Euclides 
przftabimus,  fimuique  oftendemus  fegmentorum 
inferiptionem  , quod  videtur  prgfupponere  Ar- 
chimcdce  fpherx  cubatio . 


PROBLJ 


DE 


INSCRIPTIONE,  ET  CIRCVMSCRIPTIONE  SOLID.  «67 

tangentes  erunt  parallele,  vrpotenormiles  eidem 
plano  circuli  maximi  »uot  7.  crad  j>  Quare 
per  illas  planum  as  rranfire  poterit.  Dadis  ita* 


PROBL.  I.  PROPOS.  XIII. 


hfcribere  in  fphara  conorum  fegmenta,  d f* 
inde  ule  multtl tterum  planis  fuperpcie- 
but  conflans , vt  folum  tangant , [altem 
iuxta  aliquas  fuperflcies  alterius  fphar* 
conclufa  fuperjictem . 

•Q  P*m  exhibeatur  aifc,  qu*  concludat  aliam 
^ fphtfram  xhf  , Se  oporteat  in  ea  defer ibere 
corpus  planis  fuperficiebus  opertum,  quod  tangat 
fjphff?  cdclufa  K ehf  fuperficlem.  Dinidatur  illud 
fpatium  in  duas  partes  quafeumque.Srdefcribatur 
oVln  intermedia  fphf  ra  radio  maiori, quim  mx, de- 
inde in  hac  intermedia  fpheraovLN, fegmenta  tan- 
gentia intima  fpb?ram  conorii  deferibantur : Hoc 
autem  facild  fiet  ,•  fi  ducamus  *F  radium  ad  inti- 
miorem fphfra*FH,&  ei  erigamus  tang.ntc  tv.ar 

a pundis  v,  SrL duramus qjofcumque parallelos 

OV,&  tL  inuicem  inarq>ailes,8r  per  centrum  fph?- 
r*,  eorumque  polos  ex  prop.d.  Tr.lt.p.I.tranfcat 
axis  M<^.  Nam  cum  vnus  parallelorum  fit  maior 
alter  minor  tangens  vL  ad  axem  eorn  inclinabit, & 
curf»  illQ»  coibit  in  Q^cu  non  poflfit  Ipfi  parallela  efle 
ob  parallelorum,  Se  ideo  radiorum  ipforum  inf- 
quaiitatem  . Si  ergo  a pundo  Q^tanquam  vertice 
linea  Qt  intelligarur  circumuerti  circa  parallelos 
VO,  Setl . ex  def.  1.  trad.  »4-  deferibet  conum, 
cuius  fruftum  erit  fphfra  media  otvtN  inter- 
ceptum. Se  tanget  io  circulo  IF  parallelo  fphfjr am 
Intimiorem,  vt  oftendam  . 

Sic  fiat  de  cpteris  fpher*  partibus  ducendo 
qualesipfi  VL,  vt  e(l  ln , Bc  deferibantur  per  ex- 
trema L.lkw  pararalleli  prfdidis  lt,  vel  vo,  Se 
cetera  fiint,  « pru,  . Et  fic  agitur  de  reliquis 
fpatijj.donectV  accomodarl  poteft  in  femicircu- 
Jo  rvlu  ab  axe  diuifo:quod  fi  fpatium  refiduum  ut 
minus  , tunc  ducetur  ouycumque  V.  g.  R v,  qu$ 
conii  pariter  deferibet, (ed  non  contingentf  iph£- 
rc  intimioris  luperficiem,  vtpote.quod  v*  minor 
ponatur, quam  LV,  que  tangit. 

Iftls  prfftitis  inteiligantur  fingulorum  teg- 
men turum  conicorum  bafes,  te  paralleli  vo,LT,dr 
cjt.  extenti  fecarc 

?uoq;  luperficiem 
phere  exterioris. 
Se  dclcflbere  eam 
fccandoexpropof, 
j.Tr.xl.p  1.  pa- 
rallelos maiores 
dsc,&  BTA.Defcil- 
batur  ergo  circa 
quodlibet  fruftnm 
coni  multilatcrutn 
I cot ingens,  faltem 
' quoad  plores  fu* 
perficies, quod  ex- 
time. Tpb^f  inclu- 
datur fupcrficie  ta- 
li modo. 

Ducatur  mx  ra- 
dius ad  fpbfrp  me* 

di«f..pctfici«n, &««•"§'«  «/  P'rc1om;a.u,n 
jui.mv.8l  «era  IIP  ducat»;  "'.almus  circula»  « 
16  Traft.*|.par-I»  fc  *bi  f««  parallelum  vo  ia 
, erlgaiur  alteri  punfto  l altera  taugcoS  T*.,oS 


que  fimiliter  alijs  planis  per  tangentes  ceteras 
fibi  f quales  , vd  minares,  quando  equales  capere 
nequeunt  in  circulis  parallelis  (ingulis»donec  in 
omnibus  fiat  dudp  , erit  corpus  circa  quo  dUbce 
frudum  conicum  circumfcripcum  . Quod  dico 
tar.gercad  fummttm Jphtrx  int.m.orit  ximr  fuptrfi - 
c letn . 

Probatur.  Conicum  frudum  ovtl  tangit 
fummiim  fpher£  intimioris  fupcrficie  kfnf.  Nam 
Vt  fruftu  reda  circumJuda  fnrmarur,qn-  «rea 
parallelos  vo,  Se  Tt  gyratur  , fed  illa  taugic  in 
pundo  1.  Ergo  etiam  cfterp  omnes  f quales  in- 
tercepte inter  parallelos  circulos  ov,  8e  tL  fimili- 
ter tangent, cum  cqu  dicer  ditfcnt  1 centro  m ex 
lib. 3.  omnium  maximarum  arcularum.  Se  ideo 
ipfius  fphpre*.  Qiol  ollend-tur  alio  modo.  Nam 
per  concadam  e dudopanlfelo  fe  cXaxeow  dc- 
feripeo  , hic  erit  in  fupcrficie  Conica,  qu$  j quali- 
ter didat  ionerudlo  e e r.idij  a centro  e,  Se  axe  fuo) 
mQ.  Se  in  fupei  ficie  (phyre , qup  . fe  eodem  radio 
E c diftat  ab  axe  fuo  ZM  . Quare  erit  parallelus  ef 
in  contadu  conicp  foperficiei  etiam  intimioris 
fpbp^KFBH.  Non  potell  autem  tangere  ali- 
bi , quia  Conica  fupcrficie*  ex  def.  1 .Tr  adaq.  rc- 
da  VLcirfumgjrrata  contexitur,  que  tangit  fpfiar- 
ram  folum  in  pundo  f ex  effedione  . 

Cum  itaque  fuperficles  plana  circumfcripta 
Conicis  fegmencis  ex  n.Trad  14.  non  tangat  cog* 
n»im,  nlfi  penes  lineam  xt,  qua;  ten«ht  i Qjnef-- 
tire,  Se  tangit  fphrrsm  Intim  im  tannifm  ex  «<fe- 
dione  in  pun*d<»  f fequhur.quod  planum  sa  c6- 
tmgac  fphrram  intimiorem  kfhs  tanrdm  in  puti- 
do e, quod  de  al  j/s  planis  t»ju»I  ibus  fatendum  eft. 
Alia  autem  plana  eontingentu  minora  frufia  co- 
nica, que  non  cortungunc  fpheram  »mimam»ne- 
que  ipfa  contingent , Secanto  minus , fi  ea  plana, 
neque  contingant  ipfa  frufia  conica,  quclphat- 
ram  intimam,  auctamum  coatiogunt,  aut  nulla- 
tenus contingunt  . 

COROLLARIVM  • 

COIligitur , quod  eodem  artificio  poterunt 
fpharrf  circumfcribi  tutn  conorum  Tegmen- 
ta, tum  corpus  quodlibet  planis  fuperficiebus 
conflans , quod  non  tangat  alterius  fpharre  cir- 
cumambiencis  fuperficicin  . Nam  fphxra  fHe  cfl 
talibus  fnperficicbus  circumdata , vnde  fi  inter 
fphsrfQ  dam  circum  iantem  duf  fphxrx  zbpc,  Se 
**.LXoitKerdff  inteiligantur, Se  eadem  operatio 
pfcftetut  corpus  circumfcriptum  non  tanget  am- 
plexantis fphxrf  maioris,  quam  zoc  fuperficiem 
cum  illam  tantium  tangat.  Corpus  vero  conicum 
circumfer ibatur  eodem  modo  , ac  in  propof. 
te  fi  debeant Tegmenta  conica  adeo  multiplicari , 
vt  retinqnanc  quantitatem  qualibet  data  minorem 
id  efficietur,  vt  fcquemi  propof. 


EXPEN- 


<fo* 


TRACTA 


EXPENSIO  IX.  , 

De  infer  iplioni , (y  circumfcriptione  cylin- 
drorum, vel  quorumcumque  aliorum  cor- 
porum; donec  relinquent  quantitatem  om- 
ni det*  minorem  . 

CYlindrorum,  *el  PirilltlepMomm  corpori- 
bus  globosis  folidis  circumfcriptio,  vel  in- 
feripeio  neceffarta  eft  ad  cubanda  mulca  corpora 
tahi  rationis  a quare  hoc  loco  na&l  fumus  oportn- 
nam  occationem  hanc  dodrinamtra&andi,in  quo 

Stur  de  inferiptione  corporum  regularium  Io 
*r  a . . 4 < ’ . 

THE  OR.  I.  PROPOS.  XIV. 

Cuicumque  figura  [obdet  curuilinea , vel 
mixulinea  tot  [olida  tnferibi  pofjunt , vel 
circumfer  ibi , iu  relinquant  [olidas  partes 
omni  ajfignata  (oliditate  minores  , fi 
tamen  concedatur  illam  foliditatem  ad 
ad  quam  cumque  bafim  redigi  pojfe  . 

Sit  figura  folida  curuillnea  abge  . Dico  iUi  toc 
parallelcpipeda  pofle  circumfcribi,  vel  inferi» 
bi donec  relinquant  quantitatem  omni  data  minb* 
rem . Sic  data  quantitas  z,  quae  (it  eiufdem  bafis, 
ac  is»vel  ad  eam  redigi  poflu,&  diuidacur  altitudo 
XA  dati  corporis  bcae  in  toc  partes  donec  paralie* 
lepipedu  malus  omnibus  b v fit  minus  qudeitate z. 
Quod  facile  fiet  fi  altitudo  ax  fubdiuidatur  ia  tot 
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partes  donec  remaneat  altitudo  folidi  l V > mioor 
quam  altitudo  quantitatis  dat*  z,  qu*  conceditur 
eiufdem  bafis,  vel  ad  eandem  bafim  redad  a lit , ac 
bafis  s b . Quadere  erit  minus  parallepi pedum  iv, 
quam  quantitas  data  Z . Sed  omnia  folida  paralie- 
pipedis  collantia.cjuc  intus  vacua  funt,8r  ambiun- 
tur circumfcriptis  fuperficicbus  cp,8ccv,&rcx 
ioferiptis  hd,  Se  Ho,  Se  circumdant  partim  intra 
parti  extra  corpus  folidum  datum  abgb,  vt  EHV, 
cuius  bafis  f.h,  8r  hb,  & Ltk,&  qthcX  conftru- 
dionc  arquant  b v folidum  primum , fiquidem  vbi 
definit  primum  folidum  maioris  ambitus  incipit 
fecundi  ambitus  minor,  8e  vnum  intra  aliud  adap- 
tari potefi  , Ergo  omnia  folida  talia  funt  minora 
quantitate  z . Quamobrcm  tanto  erunt  minora 
quantitate  z folida  , qux  tantum  circumam- 
biunt,  vel  incus  inferipta  funt  , Se  corpori  dato 
globofoEAca  extra  remanent , vt  extrinfeca  citr 
rpc,  vel  cho  EHointrinfeca  : qu*  proxime  dimi- 
dio minora%quam  tota  chiteolp.  Quod  Intell». 
tur etiam  fi  corpora  folida  circumfcripta  aortulis 
cylindricis  conflent  , aut  alterius  cuiufcumque 
figurf , vt  ex  te  videre  poteris . 
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TRACTAT VS  XXXIV? 

DE  SOLIDIS  PARS  PRIMA. 

De  /olidis  planis  fuperficiebus  comentis. 

| [Iis  corporum  fuperficiebus,  &C  eorum  infcriptibil  itate, mo- 
do ad  ipfam  corporum  foliditatem  eft  accedendum  . Or- 
dinique do&rinz  confentaneum  fuit,  vc  prius  lineas  , fti- 
perficies  , fmgulafque  exteriores  corporum  figuras  , quz 
oculis  ftatim  obijeiuntur,  animaduerfioni  quoque  prima:  occurrerent, 
quam  corpora  , quz  iftis  inuolucris  conte&a  folz  menti  peruios  finn* 
admittunt,  de  quibus  agit  Euclid.  1 1.  & it. cuius  przcipuass  &C  ne- 
cellarias  propofitiones  hoc  Tradatu  exponemus. 


EXPENSIO  I. 

Dt  P*r aliti ififtih. 

PRIma  Inter  figuras  folidas,  fir  magis  obuia  tft 
pinllclcpipedum;  quod  obtinet oppofico»  an- 
gulos «quales,  fir  plana  oppofita  «qualia,  cftqitc 
vcluti  frullum  trabis  parallelis  fcAionibus  ibfci- 
fuxn  . Lum  ergo  i notioribus  omnis  cognitio  io- 
eipiat,  per  huius  fojtdi  cognitionem  ad  aliorum 
corporum  foiiiiutcs  hauriendas  acccfluaerit . 


tos  uo,  Ir  ca,  fient»  fir  ve,  bd  efle  «quales  ex  nr oo' 
14-  Elem.i.  nec  non  eadem  ratione  cv,  fir  Aificut, 
Ar  rx  hi. firco  : fune  autem quoque  cmfJcm alti- 
tudinis; quod  fiiu  inter  parallelas  «quales  hg,  te 
ca  , ergo  ex  pr0poT.j7.lib.!  erant  paralldogram- 
■u  «qualia. 


THEOR.  1.  PROPOS.  L 

Si  /otidum  parallelis  flanti  contineatur  ,dd- 
uerfa  ilhm  fhna  parallelogramm a 
funi  aqualia  , cr  pmilia . 

Sit  planum  folidum  contentum,  parallelis  fex 
planis,  nempe  quatuor  planis  io,fd,  ic,  & 
ah,  firTuperficie  fupcriorl  av  inferioriqueefi. 
Dico  primo  omnia  plana ; quibus  ambitor  rfle  pa- 
walieia  • 

Probatur . Terminantur  etenim  ex  thefi  plsnis 
parallelis  fuperficiebul , ideoque  fe&iones  ipfc 
erunt  parallelp  cx  propof.14.  Trad  it.  Sic  pla- 
num Ge  terminatur  parallelis  plaml  av,  firce* 
necnon.  8e  parallelis  planis  an , fir  ai , cum  ergo 
fr&iones  Ift*  terminent  f 1»  perficies  folidum  am- 
bientes ipfa  ex  dcf.jj.Tr.J. erunt  paralie logrima. 

Dico  i.  Qudlccunt  «qualia  parallelogumnta 
aduerfa . Quod  patet  : Nam  cum  aduerCa  plana. vt 
•i,  fir  ao  parallelis  fecentur , fir  terminentur,  Ir 
paralie logramou  fiat,  oportet  margines  intercepj 


Dicoj.  Efle  quoque  fi  mi  lia  . Quit  enim  latus 
cH  eft  «quale  lateri  io,  fir  hg  lateri  va : Ergovt 
CH  ad  Hc,fic  de  ad  ve  proportionatum  erit : An- 
gulus autem  h cquatur  angulo  e-  Nam  cludis 
oc,  fir  fO  diagonalibus  diuident  bifariam  parallc- 
logramma  «qualis  cc,  fit  FD , ex  14.  lib.  I quare 
diagonales  oc,  8r  cd  erunt  «quales . Quapropter 
triangula  cr.H»fir  Vto  erunt  «qualia  * cum  latera  * 
fir  bales»ideft  diagon ales  obtineat  equales  • ideoq,- 
angulus  H aquabitur  angulo  E.  ♦roptereaquc  ipla 
plana  aduerfaV.g.  aH  , Se  be  erunt  fimilia , cum 
confequantur  Uter*  circa  «quales  angulos  pto- 

portionalis . 

THEOR.  IL  PROPOS.  H. 

Si  paraHelepipcdum  plano  fecetur  per  dia • 
gonios  aiuerfeum  planorum  otfarum 
jecabttnr  folidum  ai  ipfo  plano  . 

Sit  folidum  ae,  cuius  duo  aduerfa  plana,  vt  oc* 
fi C,  n»  plano  cd  fecunddm  Irneas  diagonales  oc» 
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& pd  fcda  fint.  Dico  bifariam  Ulud  parallclepi- 
pcdum  fcctum  clTe . 

Probatur,  Duo  prifmata  gfad  fuperius  , & 
gecd  inferius  habent  plana  fimilia  magnitudine, 
& multitudine  (qualia  . Ergo  cx  def.  3 . Tr.JJ. 
erunt  inuicem  «qualia  . 


Patet  autem  Prifmata  obtinere  plana  fimi  lia. 
<£uia  triagula  cCA  huius , 81  Hcc  alterius  funt  «,- 
qualia,&' fimilia,  ftr  alia  duo  triangula  fbd,  &ped 
oppofita  fimiliterxquajja,  fiiqiliaque  funt  ex  pr. 
14.  primi, vtpotc,  quz  in  duo  diuidant  parallelo- 
gramma  fimilia,  & aequalia,  vt  fupra  oftrnfum  cft. 
Kcliqua  vero  plana  aduerfa  iamollenlafunt  «qua- 
lia,  8e  fimilia  cf  plano  ad.&  af  plano  ce;  planum 
verorncc  eft  comunc:  Ergo  prifmata  erunt  equi- 
lia, 8r  fimilia  cf  ad,  8r  cEcdj  cum  conflent  planis 
aqualibus,  & (imilibus . 


vt  eg  ad  r.M  icaproportionatur  af  ad  ai  argumen* 
undocx  Aifito  tta  quoque  £c  ptpportiontm  dicit 
ad  Eit,  vt  ab  ad  ai  . Quare  et  jam  hoc  planum  hc 
erit  fimile  plano  lu,  8r  lic  dicas  dc  plano  cH,  quod 
eadem  ratione  aflimilttur  plano  f r y'  Propter  hoc 
& reliqua  plana  aduerfa  iftts  «qnalla , &rfimiIiS  ex 
prOpof.  6.  huius  in  paralldepipedo  confiructo 
erunt  a qu^l ia,  & fimilia pai  al Idcpipcdo  dato  c u . 

TH  EOR.  Jlf.  PR  OPOS.  IV. 

Sohdj paratlel  epipeda  fuper  eadem  ba<i  con - 
(htuU,Cr  eadem  altitudine  prodita , quo- 
rum mfifltntcs  linea  tn  ea/dem  reflas  h- 
' neas  terminent t funt  tntev  fe  aqualia  . 

TpXibeantur  duo  pafallelepipeda  aicd,&  efcd, 
f1.  quoriibafis  fiteadeco,  & infiftentes  in  bafi 
line*  cE,&GA,vB,ar  pi,  &c.  in  eandem  reda  eb 
terminet : Dico  h«c  parallclepipeda  effe  aequalia. 


PROBL.  I.  PROPOS.  III. 


A data  reda  linea  dato  foltdo  parallclepi - 1 
pedo  fimile,  fimtlitcrrjue  pofitum  paralie - ! * 
lepipedum  de  feribere . 

* •■'Jlf.il 

DEbeae  a dau  linea  ab  defer  ibi  parallelopipe- 
dum  dato  parallelepipcdo  cu  ii  «ile,  fundi® 
t*rquc  pofitum  . . rp-^.i 

jFiat  ad  pundum  a angulus  folidus  ex  f.Tc  3}. 
«quale  foliJo  angulo  e,  ita  vt  tres  plani  anguli, 
apud  a fint  *quales  tribus  angulis  planis  apud  e ; 
deinde  ex  11.  Iib.tf.  Flem,  fiat,  vt  ce  ad  eg  ita  fit 
in  proportione  aJ  aliam  quadam  v latus  AB,fiaaq; 
Im.cxv  «quale  latus  f a.*  deinde  fiat,  vt  e g ad  e h; 
ita  proportiohatum  fit  latus  af  ad  aliam  quanda  x 
cui  fiat  «quale  ai,  habebitque  ex  aqi-t  ai  eam  pro- 
portionem cum  ab, quam  eh  cum  ec  .Reliqua  vero 
latera  aduerfa  illis  fiant  «qualia  , &r  parallela  fc 
compleatur  paraile  leprpedum  ; Quod  dico  efle 
fimile  parallelepipcdo  dc,  & fi  militer  ei  pofitum. 


u » ..  eGiVK.  *d”J 


a 
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Probatur.  Quia  fi n gula  plafta  parallclogram- 
nn  lingulis  funt  fimilia  ob  squalitatem  angulo- 
rum, 3c  laterum  proportionem  eandem,  fre  angu- 
los cec  eft  rquale angulo  FAB.Sr  latus  Eceiufdcm 
proportlouta  elt  fateri  e c , ac  latos  ab  lateri  pa  , 
quare  ex  def.  1 .Wb.d. erunt  hfcdiio  parallclogfam* 
m j cc, & fb  fimilia  , & idem  areumeptum  cft  de 
paralWogratnmo  HC,  & 1B  obarfgutos  Xquafe&^x 
conflrudionc  hec,  & 1 ab,Kt  latera  propdrticnrt- 
li a j quia  enim  ec  ell  ad  Bd,  vt  ab  refertur  ad  af fic 


Probator . Nam  ex  2 %.  lib.j.  adalle- 

logramma  gapb  , & ecPF  funt  «qualia, erunt  abla- 
to communi  trapezio  agPf  «qualia  triangula  gea 
& PFB.qu*  & funt  «qualia  tnan  Ruli*  aduerfisDlc, 
&•  lch»  vtpote  refidua  xqualis  trapezij  HtCD  «b 
cqtialibuf  'laralklogrammis  aduerfis;  fie  Xf  fqiMJ 
le  MEert  ablato  rec^angoto  1 a c6mnnl.Qu»rc  cui 
8e  planum  dfbX  fit  «quale  plano  cc  ah,£c  planam 
gIcb  plano  t>fff  prilmac»  vx,  8r  ch  ennefufa  di- 
^is  planis  erunt  xquaiia  ex  defin.  audatur  erga 
vtrifq;  commune  (olidum  traprz  ;s  clAufmn  afco, 
eritq;  parallelepi pedam  aj>cb>  «quale  parallele- 

pipedo  CDEF  . 

coR  oi  l’ a r if ^ »r. 

Hinc  ertiergtemodtof^uo  facili  aliquod  paral- 
lelepipcdum  «quale  in  hafi,£r  in  altitudine, 
fed  difiimilis  politionis  ob  inxquales  angulos  al- 
torlusangnli  ad  eandem  pofitionem  reducas  ni- 
mirum faciendo  eofdem  angulos  fuper  eadem  ba- 
fi m intra  eidem  altitudinem, lic  parallelepi pedum 
h k c i>  reducetur  ad  parallelcpipedum  e i g d ; 
fi  proangulo  AGP  fiat  angulus  ecp,&  pro  angulo 
agc  fiat  egc angulus. 

.Quod  fi  detur  parallclepipedum  (qualis  qaidrm 
fed  difiirailis  bafis  ob  angulos  parallcicpipedo  in- 
xquales ; fed  ortrmino emfden»  altitudinis} eodem 
modo  ad  ftmilem  bafim  reducctor  a. Nempe  mtr« 
eafdem  parlllelas  eb  v * GP  mucando  angulos . 
Sic paralldepi pedi  akgD  bafis  ftaruatur  hcdx* 
qualis  bafi  Lcol  j ftd  ditfimilinm  angulorum,  ad 
hoc,  vt  fiat  fimills  bilitxor  , opportebie  scabere 
Utera  HC,  8e  ko)  Ka  quod  cum  eo  faciant  eofdem 
agtflos  hocq;  niodo  totuiA  parallclepipedum  atqoa- 
IcUm  alteri  qu antit»te,ficc  eoam  ilh  «qiolt  in 

THEOR. 


1 
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p r O B.  JV.  p R O p o s.  V. 

Solida  parallelepipcda  fuper  eandem  baftm 
conflttuta , &■  tn  etdem  altitudine, quo- 
rum wliflentes  Irnea  non  in  ijfdem  collo- 
cantur rechs  lineis , inter  fe  funt  aqua- 
lia . 

Sint  duo  parallelcniped*  akbp  > Se  dgeb  , quo- 
rum bafi  eidem  planar  6F  infiflant  latera  ea-Sc 
e p.flt  ca*t.  licet  in  diucefas  parallelas  ab  f Ce  dc 
terminent . D eo  adime  AKtr.St  dPbp/jac  ejje  ir-ia- 

ccm  -rjri.il.-. . 


Probatur.  QuiaproduAls  paralleli»,  ita  vt  fe 
lntcrfcccnt  in  i.v.  o.Qpunais,  &•  du8is  lateri- 
bus pandatis  fiet  aliud  parallelepipedum  OVTP 
per  iafillcntcs  rcd-S  puodat.s,  quod  cr.t*quale 
papillelcglpcdoi AkSF  et  nrjccd.  quod  ll*c  duo  fu- 
pet eandem  bafir.i  cf  infillant,  !e  eorum  latera 
*r  fv.Scfi,  Ce cet  in  cafdcm  intalleljUcrmincnc 
nempe  in  vn.ficKT.Si  klicinunatln  ra.'  Rur- 
fu»  hoc  parallelepipedum  modo  fadtmi.crit  f fla 
le  cahlbllo  alteri  n..t  r . quod  quoque  eius  latera 
pundati.rt  rv.ft  «r  ei|fdeniparalldid<»Giiifi- 
ftant. »t faciant  kh,  aero ,R-  Se  dt  afjs.  Efp o 
duo  paraliclepipcda  exhibita  parallcleplpei(o  effc- 
do  Cldrm  OVTP  erunt  arqualia  , Se  coilfequentcr 
muiccm  . Quod  vero  pandata  latera  faciant  pa- 
rallelcpipcdum,  patet,  quiavln  parailtlarumcom- 
muntm  interledionem  tcrroineilt.  vt  fatis  ejkfe 

quilibet  comprehendere  potcftl.  ' ..  'e 

THEQR-  V.  PROPoV  VI. 

Solida  parallelepiptda  fupcr  aqualesiafe’ 

‘ conflituta,  O-  (qualis  altitudinis  aqua- 
lia funt  muicem . 

BAfes  arquales.  qur  etibentur,  vel  funt  diuer- 
{$  quidem  figursr,&  in;quaUum  angulorum, 
▼d  funt  omninfreiuldcm,  vel  funt  diucrlx  figurx , 
fcd  «qualium  angulorum.  Si  fi*nt  omnino  fimi- 
liS»  tk  «qualis  figurx  i iJTam  patet  ex  propof.  4. 

idem  enim  cll.qubdflc  «qualis  omnino  ,8r 
fimili*,  8f  quod  eadem  . <£u«ftio  ergo  cft  diffe- 
rentis tigure.que  fi  cft,8f  111? qualium  angulorhm, 
vt  funt  oDE*F,8f  ABmn  r*ducciur«d  cofdc  angulos 
ex  Cor  pr.4.  vt  op,&  fuper  eam  fiet  patallelcpi pe- 
dam ciufdcm  altitudinis,  vt  elt  aboq.  parallelepi- 
pcdum.quod  erit  «quale  exhibito  iuxta  ibi  tradita. 
Collocentur  ergo  bafes  cb,  Se  eg  «quale*  , Se  iam 
fi  milium  angulorum  tali  modo  , vt  in  angulo 
i>  fe  ungant,  Se  latera  cd  , Se  Dc  in  vnam  redam 
conuenuut,  Se  fiant  rtdacc.  Nam,  Se  in  eadem 


redam  conuenient  I itera  bd  , & de  ob  angulos 
«quales  cdb,  Se  edg  ex  IL  lib.i.  confHeacurque 
parailelogrammum  aHif,  qubd  poterit  fieri  ex 
prop.14  lib.5.  cum  bafes  nigre  liat  ,6e  cqaales. 
Se  (imtles  quoque  ob  «quales  angulo*:  Deinde 
fuper  eas  compleatur  totum  parallelepipedum,  vt 
vides*  ducaturquc  planum  VHlLperdugonioj,  Se 
et  propv.h.  erit  diuifum  totum  parallelepipedum 
io  duo  prifmata  cqualia  vfL?  fi c etiam  vt  ex 

pr.eadcm  colligi  poteft  prifmata  veo  , Se  Veo 
funt  zqualia,ob^qualia  crlaguli  VMO,Vq^,qiiM>uS 
funt , planaque  hevm  jquale  plano  QOcin  Se  Qvch 
«quale  plano  ODEMjpUnumijuc  VHiTO  commune 
vtrifque  prifmatibus . 


Idem  dicas  di*  prifmateoiiL,  Se  OG L,  qur  item 
funt  «qualia : Si  ergo  a prifmatibus  magnis  Vajl, 
6c  vel  ^qualibus  aufjras  primo  duo  prifmata  x- 
qualia  minora  veo  , Rtveo  illud  ab  illo  alterum 
ab  altero,  8e  rurfus  duo  alia  prifmata  reliqua,  qup 
item  funt  ^qualia  OBL  » & Ocl  hoc  ab  Ifto,  aliud 
ab  aLo ,»  reliqua  ablati*  cquafibus  remanebunt  £- 
qullu,  Vt  erant  pnqs,  Se  ttC  parallelepipedum  Qo- 
ab  remanet equalcpuallelcpipedo  OENxfupcr^- 

quale*  bafes,' ’fed  dmcrff  figurp , Se  lob  cadem  alti- 
tudine conffuuta.licet  qualium  angulorum  Sed 
parallelepipedum  OQALfiff  eOuale  pafaljelcpipedo 
ABmn,  cuius  baliscfl  Inpqualium  angulorum 
gali  Dt fg iuxta  C^oroll.  prop-9  Efgo  paMlIdepi- 
, -qualium  an- 
gulorum, Sr  «limcfcnti*  fipuff altitudin-#  ?qua- 
les , fu.it  qqo.ju|  inuicoGi  efulia  . 

v EROPOS.  VII. 

fi  fohtlum  plrolUlepifdtpi  }!o»o  fccclur 
adue> /ii planis  parallelo  e st  quemaimo- 
» dum  bafis  adiafimi  ita  foltdum  a.l jaltdti. 

\ T Sque  mado  egimus  peipro  de  proprietatibus 
V paralidcpipcdoruip.cx'  io  le  de  illoruoi  ete- 
Aionc.SC  conlmiit  •Hic.Srtio  lem  ie  eorum  fj;n- 
liutc.Sc  inequalltatc,  modo  ac  coram  proporuo- 
ne  agimus . 

Sit  it.que  fi^ijumpar-illdcpiuedum  .«CBu.quod 
plano  ME  feflitur  parallelo  aducrlis  planis  ca,  Ce 
db  . Dico  ■ quod  fimiifis  Ite  ad  balim  no, 
ica  folidum  fuper  pridlsnt  bafiin  conftitotum  ab- 
CM.ad  folidum  fuper  altcrara  bafim  ereaum 

Probatur.  Quia  it»t)l  prima  quantitas  ad  fe- 
cundam» vi  tertia  ad  quartam  in  proportione  ei 
9.  def.  tr.p.-elenv  cum  prime,  «c  tertie  eque  mul- 
tipiicfa  i fecuodp.Sc quarte pque  multiplictbui  an 
qualicumque  multipIicationCi  vel  vna  deficiunt, 
vel  vnapqualia  funt, vel  vna  excedunt . 

Sit  ergo  prima  magnitudo  bafis  oc  feconda 
altera  bafis  mo  tertia  parallelepipedum  aicm 
quittapacilklepipcduro  ita»  ,•  multiplicemulq; 

4 ^ Hhhh  1 pn- 
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primam magnitudinem,  nempe  bafim  ck  in  bafes 
i V*equaleS,8r  faciamus  fuper  eas  ciufJeni 
altitudinis  panllclepipeda,  que  fqualia  erunt  pa- 
rallelepipedo  aecm  ex  Pf#o/.  4.  & y.  h.  Sic  fe- 
cun  lam  magnitudinem , nempe  bafim  mo  mul- 
tiplicemus, faciamufque  ei  bafes  pquales  1.  r,  j. 


K X 2J  £ A 'T' 
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& fuper  eas  psrillelepipeJi  eiufjem  altitudini», 
nimirum  *qualia  quarta:  magnitudini , Sr  parallc- 
lcpipcdo  ECMD  . Cum  ergo  iint  aquales  bafes 
I.  II.  III.  IV.  lingula  bili  cn  , 8:1. a.  j.  iingu- 
la  bafi  nm do  , fi  ita  multiplicentur,  *t  omnes 
bafes  i.  ii.  in.  iv.  cum  cn  , idcft  nH  cuadant  a. 
quales  balibus  I.  a. }.  cum  mo  bafi  accepti», 
) Jell  jn  paralleiogrammum  . Etiam  parallclepipe, 
da  I.  It  Hi.  IV.  ce  tertia  magnitudo  acue  , ac  pri- 
ma magnitudo  bafium  fuarum  i.  ii.  in.  iv,  mul- 
tiplicata, Idcft  paralfeiepipcdum  H£  aquatur  pa- 
rallelepipedis  I.  2.  J.  md  quarta  magnitudo  aque, 
ac  fecunda  bafium  l . i.  j.  multiplicata,  idcft  pacal- 
lelepipedo  xm  ex  prop.q.Hrj.h.cum  paralleU(Spe- 
dum  HE  fit  aqualis  bafis  HN  bafi  Nj,  g.  aqualis  al- 

titudinis  parallelepipedi  mx  , 

Ecce  quomodo  fi  xqquales  Iint  magnitudine» 
aqualis  quoque  eft  multiplex  prima,  & tertia,  ac 
fecunda,  fir  quartp  . Verum  fi  minor  Iit  baiisnri- 
ma  multiplex  N H,  quam  bafis  fiL  fecunda  magni- 
tudinis multiplex,  talis  qftoqqg  «it  tertia  rclpe- 
Su  quartf  , nempe  parallcleplpedorum  . Sic  qiuU 
tiplicata  prima  bafis  proJucit  bafim  i.  n.  m.iV. 
minorem, quam bafis  i.  a.  5.4.4  parallclepipcdum 
quoque  EM  nempe  tertia  quantitas  aecm  , vt  pri- 
ma bafis  multiplicata  , producet  parallelepipeJ 
dum  minus, qujmjjaralJelcpipcdum  EL  ex  multi- 
plicatione qua rtf  magnitudinis  paraliclepipeUi 
EB.MD  codfurgenab,  ■ . 

Et  ecce  quomodo  multiplex  prima,  nempe  ba- 
fes fimuj  fpmpta  NH  vna  cum  paralielcpipedis 
limul  fumptis  eh  ihultipiici  tertia  limul  defi- 
xiunt,  bafes  nimirumibafibus  multiplicibus  fe. 
eunda  Nl  , 4-  parallelcpipeda  a parallelepipedid, 
buiMX  multiplicibus  quarra  magnitudinis  . Et 
Idem  dicas  de  augmento  . Quapropter  eandem 
dicem  proportionem  bafis  c N bafi  MO.fieut 
parallrlepipedum  aecm  confiitutum  /bper  pri- 
mam bafim  CN  parallrlepipedo  imo  cnnftitu» 
fuper  fecundam  bafim  sio, 

THEOR.  VII.  PROpfis.  Vllt, 

Paralhlrpipeda  fui  eadem  altitudine  conflr- 
tuta  funi  mttr  fe,  vt  bafes . 

Sit  folidum  culos  bafis  »,«■  folidum  , rudus 
bafis  k», qua  fqlida  Iint  eiufdem  altitudinis . 
Uico,  taiem  fraportimt  referri  bafis  a ai  bafim  «».' 
vi  Jolidam  fu ptr  a ad  /ali  dum  fuper  ir  , 

Quod  vt  probetur  fuper  reflamRs  ex  4J.ljJ),i. 

bafis  ilo  ftatuatur,  ita  angulata,  vt  bafis  be,8c 
aqualis  bafi  a , erigaturque  fuper  eam  parallele. 

pipedum  Rt  eiufdem  altitudinis, ac  paralleleplpe. 


vs  xxxiv. 

dum  fuper  br  , vel  qua  eft  eadem  fuper  a , fir  iam 
fx  pracedenstf.propof.  patet , quod  parallelepi- 
pedum  fuper  bafim  ilo  eft  aquale  parallela, 'j. 
pedo  luper  bafim  a . Vnde 


m 


-Vr. 


i 


Oftendi:"r  gjopofitio  . ha  £e  habet  paralletc- 
pipedum  xr  ad  paralleleptpedum  xx  ipfi  annexum. 
& faciens  vnum  parailelcpipedum  integrum  sx 
cum  ipfo,  acbjfis  &o  ip/ius  B.T  ad  bafim  m 
• ex  prxcedenn  propof.  Sed  parallclepipcdum  RT 
eft  squale  parallejcpipedo  a , ficui  , 8c  bafis  x.o 
bafi  ip/ius  a . Ergo  ita  eft  paralleiepipedum  a ad 
parailelcpipedum  xr,  vt  bafis  a ipfius  ad  bafim  br 
parallelcpipeda  ajp. 

THEOR  VIII.  PROP.  IX. 

Similia  J olida  parallelcpipeda  inter  fefunt 
/ n triplicata  ratione  homologorum 
laterum . 

Sint  fimilia  parallelcpipeda  ti,pn  ex  def.j.Tr. 

n.  planis  fimilibus  eonclnfa , ideoque  etiam 
bafes  Kr.  huius,  fc  th  alterius  fimilcs  fiot , &r  ha- 
beant homologa  latera,  fi tque  KtT*ad  n>*  vt  ni  ad 
Nc  . L ico  ra  bsbctt  proportionem,  latarum  N/Yad 
nk,  velNuad  No  irfptitui  ni . quam  explicaui- 
mus  expenhy.  traft.9.  parti. 

Parallelcpipeda  fc  tangant  in  angulo  n, ita  vtin 
vnam  rectam  conueniant  latera  mn.  Se  nq,  &:  la- 
tera hn, 5;  no, quod  ob  fimilituuincm  bafium  ex 
contextu  prop.  10.  lib.tf.  eveniet, fiquidem anguli 
ad  verticem  n erunt  equales:  Deinde  compleatur 
bafis  BN.Sr  fuper  bafim  fi:  parailelcpipedum  eluf- 
dem  altitudinis  t j , ac  TT , &r  idem  fiat  faperba- 
/im  nigram  KcjEruntque  qmtuor  parallelcpipeda, 
nempe  ifiud  ereftum  fuper  bafim  TH  aliud  fuper 
bafim  N»,- tertium,  Sc  quartum  habentia  bafim  cx, 
quorum  quodljbet  fuo  collaterali  erit,  vc  bafis  ad 
bafim,  cum  fint  eiufdem  altitudinis»  8e  bafim  ha- 
beant continuatam  , & ideo , vc  latus  »d  latus  bi- 
fium aequa  altarum. 


Prob.  Latus  N pob  fimHitudinem  bafium  dicit 
proportionem  ad quam  njc  adNo,  Ideoquc 
permutando 
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pcrmutandcrr  n erit  ad  N*c,vt  Nifeid  sc.At  ex  1.1.5, 
quam  proportionem  dicit  latus*r  n ad  latus  nk  il- 
lam dicit  parallelogrammum,  feu  bafis  TH  ad  alii 
n b>  & quam  latusftr'  ad  Nc  latus,eam  dicit  Nb  ba- 
fis ad  gk  nigram  bafim  . Veriim  ex  7.  h.  quam  di- 
cit nr  bafis  ad  balim  Nb  eam  dicit  parallclepipe- 
dum  1 t fuper  ht  ad  parallclepipedu  ki  fuper  Nb,&: 
quam  dich  bafis  Nb  ad  bafim  nigram  GK,eam  dicit 
parallelepipedum  xi  fuper  N»  ad  parallclepipe- 
dumNx  fuper  xc,  & quam  dicit  parallelepipedum 
k i fuPer  bN  ad  aliud  Nx  fuper  gx, eam  dicit  hm  al- 
tera bafis  ciufdcm  ad  nigram  gm  ex  7.  huius  , 8c 
quam  dicit  tmbafis  ad  gm  nigram,  eam  ipfam  di- 
cit hn  ad  Nc,  8r  confequenter  latus  mN  ad No.la- 
tus  , ex  hypothcfi  . Quare  Se  eamdcm  dicit 
bafis  nigra  mo  ad  bafim  nigram  Qc»&  confequen- 
ter parallelepipedum  N*  fuper  gm  ad  parallelcpi- 
pedum  np  fuper  cQ. 

Igitur  parallelepipedum  hi  fuper  th  dicit  eam 
proportionem  ad  parallelepipedum  NP  fuper  bjfim 
gk,  quam  litus  n'  1™  ad  nk  latus  j fcd  non  im- 
media:am,fed  triplicati,  nempe  ter  repetita.  Narti 
parallelepipedum  luper  dicit  ipfam  propor- 
tionem ad  aliud  xi  fuper  Ni.Sceccc  prima  repeti- 
tio,&  hot  ad  aliud  nx  fuper  GX>  cuius  altera  bafis 
«ft  es*,  Se  ec ce  fi^un  ia,  Se  hoc  tandem  fuper  mg  ad 
parallclepipedu  Np  fuper  bafim  q®, cuius  altera  eft 
cx.Sr  ecce  tertia  repetitio.  Ergo  parallclepipe- 
da  habent  laterumTN  ad  NX  triplicatam  rationem, 
fer  ter  continui  rcpetica.quod  erat  oftendeadura » 


COROLL  ARIVM. 


THEOR.  IX.  PROP.  X. 


fi*  08  alteri  baG  cb  eam  proportionem,  quam  al- 
titudo dg  ait  itu  linioc  exi.  lib.6.  Ergo  ira  erit 
quoque  parallelepipedum  eueefius  c«  parallelcpi- 
pedo  hc  j velut  altitudo  cd  altitudini  dc  . 


\f 

\ 
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Progr.  2.  fed  vt  folidum  ad  folidum,  ita  eft  ex 
propoi.8.  huius  bafis  ad  bafim,  fifolidafub  eadem 


EX  hoc  fit  manifeftum , quod  fi  fuerint  qua- 
tuorredf  linee  proportionales,  vt  eft  prifha 
ad  quartam,  ita  efle  folidum  fuper  plimam  a<Ho- 
lidum  fuper  fecundam  fimile,  fimiliterq^pofitumj 
Quia  prima  linea  ad  (piartam  habet  rationem  tri- 
plicatam cx  dcf.  io.lib.$.  vt  folidum  habet  ad  fo- 
lidum, 8e  hinc  etiam  eft,  quod  obtineant  duplica- 
tam rationem  bafiurn , cum  bafes  fine , vt  prima 
ad  tertiam . 


*s£jnahum  parallelepipedorum  bafes  , <sr 
altitudines  reciprocantur  ; Et  quorum 
/olidorum  parallelepipedorum  bafes,  O" 
altitudines  reciprocantur  tllii  ifunt 
qualia  t 

Q Olida,  que  exhibentor  xqualia,  fi  nofyfunfar- 

^ Tpiiangula  ,•  redgttntnr  prius  iuxta  CoroJI. 
propof.p.  ad arqutlcSragulos  , & tunc  exhifast- 


oar. 

>1.8. 

altitudine  cXiftant . Ergo  ira  erit  bafis  ar  ad  ba- 
fim dh,  vt  parallelepipedum  af  fuper  ae  ad  paral- 
Iclepipcdum  fuper  oh  ciufdcm  altitudinis , qua? 
eft  c»  . Sed  vt  dixi  in  principio  probationis  pa- 
rallclepipedi  af  fuper  ab  ad  parallelepipedum 
deprefiius  cH  fuper  dh  ratio  eft  illa  Ipfa,  quam 
parajlclcpipedl  euefiioris  ch  fuper  DHad  Idem 
deprefiius  folidum  Ch  • Ergo  eft  ilia  ipfa,  quam 
habet  altitudo  dg  altitudini  DC»vel  xquali  ex  con- 
ftru&ionc  altitudini  fe,  vtprobauiitf  oumopro- 
grelfii . Ideoque  reciproce  At  bafis  erit  ad  bh  ba- 
fim, vt  gd  huius  altitudo  ad  ef  altitudinem  alte- 
rius, 

Progr.  1.  fecunda  pars  . Nam  dato  parallele- 
pipedo  fuper  bafim  ab,  que  fit  ad  bafim  alterius 
nigram  DH,vt  altitudo  0 u huius  ad  altitudinem  f e 
alterius,  & altitudines  fiat  incquales.abfcindaiur 
altitudo  gd  in  c,  fcfiirfqualis  dc  altitudini  s f. 

Prob  pr.ita  eft  altitudo  r.o»  1 oc,  vel  equalg  bf, 
vt  bafis  iK  ad  bafim  dh  ex  Thrli.  v c vero  propor- 
tione refertur  bafis  ea  ad  bafim  o»,  ita  folidum 
fuper  ae  ad  folidum  HcfupSi  bafim  oh  cum  f qua- 
lis fintcffc&i  altitudine . 

Progr.  a.  Ex  «alia  autem  parte , vt  eft  altitudo 
cixadaltitudincm  Dc,  ita  eft  bafis  cb  ad  bafim  cb 
ex  l.  lib  6.  Elcrn,  & vt  Ijafis  cu  ad  bafim  cb,  ita  fo- 
lidum GH  fuper  cb  bafim  ad  folidum  fuper  cb  al- 
teram bafim  ex  7.  huius],  quia  funt  ciufdcm  al- 
titudinis ; /Ideoque  iam  eidem  parallclepipcdo  ch 
fuper  dh  bafim  duo parallelcpipcda  eandem  di- 
cunt proportionem  ae  bafis  ad  dh  bafim,  paralle- 
lcpipcdum  af  fuper  bafim  ab  cx  (.progr.  A*  paral- 
lelepipedum ®h  fuper  dh  ex  i.  progrdT.  ideoque 
ex  7.  lib.5.  inter  fe  erunt  cqualia . 


THEOR.  X.  PROBOS.  XI. 


Sint  Itaque  duo  paralldepipeda  equalia,  nempe 
vnum  fupet  bafim  AE,aitertim  fuper  bgfim  nigram 
dh  *quiSgu!a,qnc  fint  inc  qualis  altitudinis . De- 
matur altiori  dg  altitudo  cocqualis  minori  alti- 
tudini ef,&  fiat  parallelepipedum  depreflius  fupra 
bafim  oigiam  nunc 

ProgrdT.  I.  Probatur  afTutnptum  • Parallele- 
pipedum  fuper  bafim  ab  eft  fquale  altiori  paralle- 
lepipcdo  ch  fuper  bafi.n  dii  . Ergorir7.  lib.y. 
eodem  modo  in  proportione  fe  gerunt  eidem 
parallclepipcdo  deprcfliori  cH.-Sed  parallelepipe- 
♦IficH  eue&ius  dicit  eam  proportione  deprefliori 
CH,quam  bafis  GBbafi  CB  cx  8.  Imius  prop.fc  ba- 


Si  tres  r rtl*  proportionales  fuerint , quod  ex 
ht>  tnbtp  ft  folidum  parallelepipedum 
aquale  cfl  defert pto  i media  lincaparal- 
lelepipedo , quid  a qui laterum  quidem  fit 
tn  fe , aquiahgulum  vero  praditto . 


^ Int  date  tres  refij  a,  8,  c,  Se  ex  iftis  corrmo- 


_ nantur  parallelepipedum  n d,  «n  quo  medu  b 
?qualis  fit  No.  Ex  qua  huic  fquiangulum  aliud  pa- 
rallelepipedum conftituatur  s H , cuius  omnia 

latera 


Ifi4  T R.  ACTA 

Istcra  fint  f qualia  medi^  b*  Dico  qtnd  hoc  Tar  al- 
tet (p:p<  ikm  ejl  *<jualt  sUtri  ND  ex  tribus  ixtis  pritf 
ton-i  ratio . 


Probatur  ex  eo»qu5d  habeant  bafim  vx  bafi  Od 
gqualcm  ex  14  Iib.tf.qu6d  vx  bafi»  contlneatur- 
fub  media  b,  at  00  fub  extremis  a.  Se  c ex  effec- 
tione. Et  etiam  ex  eo  quod  habeat  altitodioe>que 
menfuratur  pun&ata  vl  ad  angulos  re&os  ab  V 
cadente  in  L altitudini  alterius  perpendiculari  ok 
punftaw  ia  k angulos  redos  efficiente  dimetitae 
aequalem  . Quod  enim  perpendiculares  pundat« 
v , & o fi  ut  aequales  patet  cx  16.  lib.i.  quoniam  an- 
gulus N eft  «quali*  cx  effe&ione  angulo  s,&'K,fie 
rredi,  bafis  vero  ex  hypothcfi  vsbafi  No  eft  «* 
qualis, quare  triangula  koN,Vsl  pqualia,  & ideo 
bafes  xo,  Se  vi . ^ 

Cum  ergo  h«e  par  allelep» peda  habeant  bafet  ,8f 
altitudines  «quales  cx  11.  huius  erunt  «qualia . 

.,,,  1 ■ ... 

THEOR.  XI.  PROPOS.  XII. 

Si  fint  quatuor  line*  continui  proportionales 
parsllelepipedum  fub  quadrato  vnmsex- 
tremx,  O"  altitudine  alterius  eft  sequat  c 
cubo  medi * proportionalis , au*  exirem * 
bafim fuhjler  nenti  propinquior  tfl . 

Sint  quatuor  continue  proportionales  ex  prop. 

B.  Tr.iy,  a,  b,c,d.  Dicoparalleiepipedum 
eh  fci licet  ex  e»,  quadrato  ex  a , & altitudine  o 
cfTc  «quale  cubo  ao  ex  b . Vel  fi  maius  parallelfc- 
pipedum  et  quadrato  d,&  altitudine  a lincf  «qua- 
le cfle  Cubo  ex  quadrato  linee  c * ¥ 


Probztuc . Quoniam  quadratum  sr,  ex  a eft  ad 
quadratum  oL ex B,  vt  a ade  ex  2i.ltb.tf.ob  fimi- 
litudinem  eorum,  ideft  cx  Ii.  tra&-  itf.  vesad  d, 
lir.tO  ^qualis  ipfi  b ad  Hf,  erut  illis  duobus  folidir 
bales  aicitudibus  reciproci. proportionales  . Vn- 
deex  ipfis  a quadrato,  Sc  d altitudine  condi  tutum 
parallclcpipedum  erit  «quale  AO  cubo  cre&o  cx  6 
ex  10.  huius. 


T V S XXXIV. 

t ^ . '* 

theor/xii.  PROPOS.  XIII. 

0. 

* Si  fint  quinque  linea  continui  ptoportio- 
nalesparallel epipedum  crceltim  ex  qua- 
drato vnsus  extern  a tamquam  baft  > O* 
altitudine  altertus  /equator.  Parallele • 
pipedo  eretio  ex  quadrato  fecund d > O* 
altitudtne  tertia  • 

SIntquinq;  continui  proportionales  a, b,c,d,x, 

8e  ex  a quadrato  eleuetur  parallclepipedu  ad 
altitudinem  X,  & ex  B quadrato,  & altitudine  C 
aliud  conftituatur  .Dico  ea  effe  «qualia  . 1 

Pr.  Bafis  a eft  ad  bafim  ■,  vcpoite.quod  fint  quadra- 
ta, fr  ideo  fimilia  plana , vt  a ad  c tertiam  propor- 
tionalem, vt  autem  a ad  c fic  eft  c altitudo  huius> 
cuius  bafis  b ad  x altitudiaerfl  eius , cuius  baOs  a • 

«rgo.  Bafes,  & altitudines  reciprocantur  . Ergo 
ex  prop. 10.  h.  erUnt  parallelepipcda  «qualia , 

* COROLLARIVM.  ^ 

A • 

Hlhe  autem  etiam  eft , quod,  8f  fi  paraltclepi- 
jpeda  non  obtineant  bafes  ex  a , Se  b qu  1 dra- 
tas  , fed  ex  quocumque  alio  rfftangulo, dummo- 
do fint  re&angula  fimilia,  Sefimiliter  pofita  idem 
fcquetur.quia  etiam  bafis  a ad  bafim  B ex  prop .^4  • 
lib.tf.  erit  vt  a ad  c,  vt  aut*m  a ade,  fic  eft  c alti- 
tudo, cuius  bafis  b ad  altitudinem,  eius  cuius  ba- 
fis a, vnde  cum  reciproca?  lio» bafes,  & altitu- 
dines erunt  «qualia  paraUelcpipeda , 

THEOR;  X»I-  P^pFOS.  XIV. 

Si  quatuor  re8<t  hnc*  proportionales  fue»  1 

rint , ZS*  jolida  parallrlepipeda>  qua  ab 
ipfis  fimtlttcr  , &•  ftmilia  defeubuntur 
proportionalia  erunt , &>fi  data  Paralie - 
lepipeda  proportionalia  fint  fimi  lia  , O* 
jimihter  de  ferina , &•  ipfe  retia  Une* 
proportionales  erunt  • * 

a ■ , | 

Sint  quatuor  re&r  proportionales  a, b,  C,  d,  I 
conftituantui^we  fuper  A,8r  Bduo  parallcle- 
pipeda  a,  & b,  fimilia  , fimiliterque  deferipta:  j 

item  fuper  c,  & d duo  ah*  fimilia  inuicem  , & fi- 
militer  pofita  licet  £ primis  a/c  b fimil  tudine  dif- 
erepent ; Dico  it  a e fft folrim  A a4  f olidum  » , r* 


• 'f  v* 
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follium  c o . 

Probatur . Quia  proportio  fpforurn  folidornm 
ex  1 4.  huius  cft  in  triplicata  ratiooc  fuorum  lite» 
ruri»,  cum  enim  latu*  a ad  latus  l,fit»  vt  latus  c ad 
latus  d etiam  triplicata  lateris  a ad  triplicatam  la* 
teris  B,  erit,  vt  triplicata  lateris  C ad  triplicatam 
lateris  d,  qux  proportio  triplicata  cft  (olidorum, 
qux  fu  per  latera  dicentia  proportionem  fimph- 
cem  quodlibet  cre&nm  eft  . 

> Probatur  fecunda  pars  . Ponitur  folidum  A ex 
fiypothefi  dicere  eam  proportionem  ad  foliduin  b. 
quam  c folidum  ad  d folidum  ; fcd  foiida  fuorum 
Jatcrum  bibent  triplicatam  proportionem,  ideft 
ter  repetitam,  ergo  latus  folidi  a ad  latuS  foliJi  b 
dicet  proportionem  flmplicem  eandem,  quam  di- 
de Jatus  c ad  latus  d,  quod  erat  oftendeodum  . 

GOROL  L A R l V M . 

A Modo,  quo  prxcedens  propofit.  oftenfj  eft, 
nedum  conuenit parallelepipedis,  fc  1 om- 
ni generi  folidorum  fimilium  . Nam  Se  ipfa  dicunt 
triplicata  diametrorum  aut  laterum  proportionem 
nam  V.  g.  Piifma  cft  dimidium  paralielepiped.: 
quare,  dr  ipfa  erunt  in  triplicata  ratione  fuorum 
late  um  , vt;  orc  d.midia  prifinatum  , vt  infra, 
fic,  Se  pyramides,  vtpote  quod  quxl.bcc  fic  tertia 
pars  prifmatis  . Sic  omne  cor,  us  ex  quinque  re- 
gularibus. fim.libuS,  cumxqual  bus  pyramidibus 
conlict,  qux  funt  in  triplicata  ratione  fuo  um  la- 
terum, vnJe,  & omne*  py  ami  icsvmuS  corporis 
folidi  ad  omnes  alterius  erunt  nitri, dicata  ratione 
lateris  vnius  pyramidis  ad  latus  alterius  • 

EXPENSJO  II.  * 

De  Prif natibus . 

B Renis  de  Prifmatibus  Expendo  erit,  com  ea 
fere  omnia, qux  parallclepipedis  conueniunt 
etiam  prifmatibus  applicari  ,&  de  ipfis  verificari 
polii  oc,  vtpote  quod  fi  ut  ip  forum  dimidium. 

definitioi, 

PRlfma  efl  figura  f Uda,  qua  planis  continetur, 
quorum  oppofita  fint  fmnlia,  & aqualia  parui- 
hlogramma  , alia  pero  oppnfita  aqualia  , & flmili* 
triangula,  ftu  cuiufeunquefigna, 

THEOR.  L PROPOS.  XV. 

Prifmata  triangulares  habentes  bafes , O* 
fdndcm  alittudtnem  inter  Je  funt  vt 
bafes . 

Sint  duo  prifmata  vc*,  Se  peo  triangulares  fu- 
pef  bafes  acb,  Se  def,&  eiufJem  altica Jims  . 
Dico  effe  innicem,  >t  b ijei  . 

Probatar  . Nam  talia  dunc  parallelepipeda  , 
quorum  medietates  funt ; fed  prifmata  funt  dimi- 
dium parallclepipedorum , ficut.  Se  bafes  triangu- 
lares funt  dimidj£  bafium  parailelogrammarum, 
fed  vt  totum  ad  totum,  ita  eft  dimidium  ad  dimi- 
dium . Ergo  dimidiat^  eam  dicent  proportionem, 
quam  parailclcpipedum  ad  paralieJcpipedum . Si- 


cut, Se  dimidium  parallelepipedorum  ad  dimidium 
eorundem.  E go  eadem  q 10  jue  erit  proportio 
dimidiate  bafis  abc  ad  dimidiatam  b ifiin  efo, ideft 
triangularis, quam  dimidiati  parallclepipedi  acbV 
ai  dimidium  parallelepipedum  &FDO,nempe  pnf> 
matis  ad  prifma  . # 

COROLLARIVAJ, 

VNdeprifnata  ciufdem  altitudinis  fuper ean- 
dem, vel  xq  tales  bafes  funt  xqu.lia  . Sicuc 
A’  prifmata  «qualia  (uper  xqtalcs  b ifcs  emfJcm 
funt  altitudinis  , taudemque  P.ifmiu  «qualia , Se 
«qualis  alcitu  linis,  «quales  quoque  polii  Jent  ba- 
fes . Quia,  Se  parallelepipeda  prifmatum  eorum 
dupla,  tales  obtinent  proprietates . 

f . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XVI. 

Si  purini  duo  prifmata  aquulis  ait  itu- 
dinis  1 fed  i'lnt  fuper  quadrangulam 
k ifim  aliud  fuper  triangulam,  qua- 
drangula fu  dupl  i triangularis  kajisi  rf- 
quaha  erum  prifmata . 

Sit  prTma  abco  quadrangulam  habens  bam  oc. 
Se  aliui  eif«  t ianguiam  habens  balira  ic.q,, 
q ix  fit  medietas  b i fi  1 cO  . Dico  eflV  «qualia  ipfa 
prifmata  Ii  fint  «qualis  altitudinis  . 


Ex  prifmatibus.  compleantur  parallelepipeda, 
qug  dico  e fle  xqualia  ex  prop.  4.  huius . Qua  ba- 
fes erant,  vc  often  daifi  eq.i  «les,  Se  alti  tu  jj  «qua- 
lis ex  hypochefi  . Biles  aucem  erant  xqa  ilcs.quia 
completo  paralldepipcdo  bafis  triangjl »r»s  oi<^ 
fiet  qudranguh  G v,Se  fic  duplicabitur . V11  ie  erit 
«qualis  bafi  co,  que  erit  ex  hypoth  .fi  Jupla  trfiin-i 
gularis,  cum  ergo  parallelepipeda  line  dupla  prif- 
matum fuorum  in  q ix  diuidantur,  ipfa  pr;f.nata 
abCo,  Se  cif  V quoque  erunt  xqaalia  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XVII. 

-*  * ?*  ' p * •»  «■  » 

Similia  prifmita , nn<t  tri tnwUres habent 
bafes  in  triplicata  (uni  homologorum 
laterum  ratione . 

Sint  fimilia prifmata  abC.St dfb  habentia  tristi» 
gulares  b afes  bcc.  Se  Gfi  , D.co  , qtol  bac 
ff.jmat  1 funt  in  nplicata  ft  r m laterum  ratione. 

Nam  fi  compleantur  Parallelepipeda  ahbc.  Se 
dbfg  fune  it»  triplicata  fuorum  1 aceris  homolorunt 
ratione,’ fed  prifmata  funt  eorum  dimidia.  Ergo 
«X  prop. 
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«pcop.t.  llb.J.  Crgstl>ip(a  fuot  ia  tripliau 
tuorum  lucrum  ruiooc . 


tj 


aliad  fimplex  CQfi*  i erit  quoque  ex  aquo  eompo- 
fit»  bafis  mic  ad fimplicem  ci q^vc  prifcna  compo- 
titum Vacch  compofi cx  bafi  innixum  , ad  prifma 
a MCQ^fimpI id  iunuum  . Quare eomponcndorvf 
(u$  tota  bafis  ex  tribus  iam  compotita  pentagona 
erit  ad  vnam  bafim  ciq^  vt  prifma  pentagonum 
ad  prifma  fimplex  <y  nc . 


Cum  autem  prifma  acmb  ad  prifma  dic*  confe- 
quatur  proportionem  triplicatam  lateris  L*  ad  la- 
tus ir .etiam  confequetur  triplicatam  diagonalia  lc 
ad  diagonalem  ic.quia  ob  fimilitudinem  triangu- 
lorum lcb,  & ifc,  ita  eft  diagonalia  LC  ad  diago- 
nalem I*,  vt  latus  L a ad  latui  lf  • 

THEOR.  IV.  PROP.  XVIIf. 


r-f  qualium  pnfmatum  reciprocantur  bafes, 
& altitudines  i (f  quorum  prtfmatum 
reciprocantur  bafes , <y  altitudines  tll 4 
funt  aqualia  . 

PRobatu  r ex  dlftis . Quia  bafes , Be  altitadlnea 
paiallelepipedorum, quorum  funt  medietates 
reciprocantur»  Be  lu  eft  bafis  a ad  bafim  b»  vt  h(c 


B 


Progr.  *.  Et  idem  filofofandum  de  altero  prif- 
mate  pentagono  tmd,  quod  nempe  fit  pentagona 
bafis  ad  fimplicem  aliquam  T IF , vt  prifma  pcnra- 
gonum  ad  fimplex  tfid. 

Progr.  Iam  habemus  bafim  pentagonam  ad 
fimplicem  triangularem  comprebenfam  Qtc  dice- 
re eim  proportionem»  quam  pentagonum  prifma 
ad  triangulare  comprencnfum  cqja  . Sed  bafis 
0*5  ad  bafim  alterius  prifmatis  triangularis  tp  i » 
ita  prifma  in  ipfa  innixum  icqt  ad  prifma  in  hac 
fitum  Tl  ps  i Et  vt  hzc  bafis  limplcx  ad  pentago- 
nam; qoa  clauditur,  ita  hoc  prifma  fimplex  ad  pen- 
tagonum tmd,  cuius  eft  pars  , ex  fecundo  progr. 
Quare  ex  *tp>o  ita  erit  pentagona  bafis  hiq  ad 
pentagonam  bafim  TMl . Vt  pentagonum  prifma 
AH^ad  pentagonum  prifma  dtm. 


folidl  altitudo  in  bafi  ■ ad  folidi  altitudinem  in 
bafi  Ajfeditieft  totum  ad  totfi,et  dimidium  ad 
dimidium  , ergo , Be  dimidia  bafis  A erit  ad  dimi- 
diam bafim  ■ quales  funt  bafes  prifmatum  , ficut 
altitudo  folidi  B ad  altitudinem  folidi  fuper  a . 
Pars  etiam  B.  prop.  patet  eadem  ratio oc  . 

THEOR.  V.  PROPOS.  XIX. 

Omnia , qua  de  Prifmatibus  triangulares 
bafes  'habentibus  olienta  funt  tlla,(r  de 
caleris  venficantur. 

QV*  dicuntur  de  prifmatibus  triangularibus, 
e*  dicuntur  etiam  de  prifmatibus  multilace- 
ribus  V.  g.  pentagonis  odagonis  , Be  c*t.  Quia 
eaompia  diuidi  potiunt  in  triangulataprifmata,de 
quibus  lingulis  eedem  propofitiones  militabunt . 
Vnde , Be  tota  ijfdem  rationibus  erunt  obnoxia , 
ve  patet . 

Sic  prifinata  abh,  Be  dmt  pcntagona,fingula  rc- 
folui  potiunt  in  tria  prifmata  triangularia, quorum 
vnum  eft  bcai,  aut  ipcd,  qup  in  eadem  propor- 
tione erunt  ,*  qua  bafes  , ita  vt  ficut  fe  habet  ba- 
fis ad  bafim.  fic  fe  habet  quodlibet  prifma  fuper 
ea  bafim,ad  aliud  fuper  altera  bafim.  Na  V.g.  bafis 
hib  eft  ad  bafim  bic,  vt  prifma  HUV  ad  prifma 
Bica.  Quare  ex  18.I.J.G  componantur  fimul  bafis 
cum  bafi, ftr  fiat  bafis  HiBcbfc  erit  ad  cib  fimpli- 
cem, vtcompofitum  prifma  ex  duobus  Hvac  ad 
fimplex  bi  Ca  : Be  quia  bafis  fimplex  cib  eft  ad  al*> 
teram  fimplicem  1 cq^  vt  prifma  fimplex  bica  ad 


COROLLARIVM. 

s 

Hinc  eft  . Quod  fi  daretur  prifma  pencago- 
num,  & aliud  triangulare  idem  cflet  argu- 
mentum . Nam  oftenfum  eft  Pentagonam  bafim 
HiQ^effe  ad  fimplicem  iqp,  vt  pntma  pcocigo- 
nu  AH<^ad  fimplex  triangulare  icqp.fr  efle  bafim 
fimpl>cc  QIC  triangulare  ad  bafim  item  triangula- 
rem Ti  f,  vt  prifma  In  ea  fitum  ct  qR  adpritfnaiu 
hac  collocatum  stlv  , quare  ex  etymo  ita  erit  pen- 
tagona bafis  HQ,^  ad  triangularem  tlBj  vt  pnfma 
pentagonum  ahq  m pentagona  bafi  potitum  ad 
hoc  prifma  SDtp  In  triangulari  ficum, tmod  fi  prif- 
ma  triangulare  ad  aliud  obtineat  triplicatam  pro- 
portionem etiam  multiiaterum  ad  aliud  multila- 

rerum  , quorum  funt  partes  obtinebunt  triplica- 
ram proportionem , vt  eft  in  fig. 


EXPEN- 


I 
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THEOR.  VI.  PROPOS.  xx. 
Prifna  tdpri/ma  squalis  bafis  ft  habet , vt 
altitudo  ad  altitudinem. 

DEtur  prifma  aoht  fi  bafis  Hr>  non  eft  norma* 
)is,ealis  fijt  ex  Cor.  pr  4 h.  Bc  alterius  ncrs 
O bafis  DBr, fi  noneftfimllis  ba- 


C\7 


fi  AOH  fimilis  fiat , Bc  cum  ex 

■ N*l“  '•H  Thcfi  fit  zqualiS  ei  erit  or  b 
qualiu  laterum  ipfi  ao h . Eruntque  pnfm.ra  eiuf- 
demaltitudinisHo,  vel  bt  . Quare  inuicem  re- 
ferentur, vt  bafes  cx  pr.i  j.h.  ai,  Bc  nc.  Sed  ab 
ad  oc  eft  vt  latus  /r*  ad  bc  ob  aqualem  altitudi- 
nem T»  . Ergo  pr  fma  aoht  adofic  i erit , vt  hb 
altitudo  ad  ac  altitudinem  . 

EXPENSIO  III. 

De  Pyramidibus  * 

O Oliditas pyramidum  pirum  captu  difficilior, 
1)  fedquar  viant  rterme  ad  f,>hrrz  corporunjque 
fphxroicorum  foliditatem  inueniendam. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXI. 

Omnis  pyramis  triangularis  diutditur  in 
duas  pyramides  triangulares  tqualii , ZT 
fimiles  inter  [aQr  etiam  toti  fmtltix&in 
duo  p*ifmata  <fejual/a  per  biftrtationcm 
omnium  laterum . Prtfmat*  funt  aquatu 
ejutejue  prifmatibus  alienus  pyramidis  m 
dqu  tfi  bafiycjitoad  aream , cf  vnum  latus t 
ejutf  fit  eadem  altitudine  • 

Sit  pyramis  baci  . Dico  diuidi  in  duas  pyrami- 
des aquales  inuicem  ; fimiles  , tum  inter 
fe,  tum  toti  : quoJ  fi  dinideodo  fingula  latera 
in  c.H.x  b.fariam,Sr  bjfis  crura  in  i,Bc  f,iic  en:m 
duds  lateribus  punfta  connc&cfttibus  erunt  fa- 
&*  du»  pyramides  cKha,  & xeif, quf  erunt  {qua- 
les, Bc  fimiles  inter  fe  . 


Probatur*  QuoJ  fint  compoficx  ex  c ruribus 
parallelis  cruribus  prims  pyramidis.  Bc  ideo  quod 
eiufdem  angulis  polleant  ex  propof.  jo.  ltb.  f. 
Bc xqual  bus  cruribus  j fic  crus  ha  eft  «quale  cru- 
ri Fk.  quod  fit  zquale  cruri  hc,  eo  quod  fit  inter 
parallelas  HK,  Bc  fc,  quod  crus  hc,  vtpote medie- 
tas eft  zqu.ile  cruri  ah.  S»cCh  eft  xqualecruri 
Bf : ro  quod  ita  fit  aHad  ho,  vt  ac  ad cb,  fle  quia 
ah  eft  dimidium  cruris  AC.etiarn  oh  ertt  dimidium 
cruris  bc,  Bc  tale  quo  jue  erit  if  eoJem  argumen- 
to, quod  fit  1 f ad  p*,  vt  l C ad  ci,  at  IF  eft  cx  cife- 
£t  ione  medietas  cruris  ic  ergo  etiam  ef  cruris  bc. 

Et  fic  argumentare  de  alijs  Bc  idem  potes  phi— 
lofophari  de  angulis  ; Sic  angulus  akh  eft  squalis 
angulo  ki rex  prop.jo.lib.i-  Elem.  ob  bafes  pa- 
rallelas chi,  Bc  bic ,8c  fic  dc  alijs  • Vnde  pyrami- 


des erunt  «quales,  Bc  fimi  In  nuiccm,  8e  etiam  tt*. 
ti  fimiles  ijfdem  argumentis  . 

Frob.  etiam . Qjod  diuMatur  in  duo  prifinara  • 
Njm  diuifo  latere  ec  in  o , & Juita  H»,  8c  to,  duo 
prifmata  erunt  compleri  , nnnpe  chi  b d b 
fiipcr  bafem  triangularem  bed,& prifma  cap  «oc 
“•per  bafem  quadrangulare  FCDt.que  cDps  eft  du- 
pla bafis  bed  . Bc  ideo  cum  fit  ciufJcm  alcituJi- 
nis  ex  propof.  19.  h.  prifm-i  triangularis  bafis  erit 
zqualc  f rifmati  quadrangularis  bafis . 

Dico  tandem  hxc  quoque  prifmata  b£dcK  h , 8e 
edfckh  efle  fqualia  pri  faucibus  NPos  VT,  8c  po<^ 
mvt  alterius  pyramidis  aqualis  bafis, quoad  ai  eam 
Nk-M  arear  sic  , 8e latus  nm  lateri  bc, Bc  ciufdcm al- 
titudinis MZ,ac  cr,  fimiliter  diuifx . 

Probatur . Nam  triangula  Bjc  8e  lmn  in  pyra- 
midibus diffimilibus.  quarum  apices  a , funt 
ncccflfario  inter  parallelas,  cum  ex  hyporhefi  fint 
zqualia  cx  pr  J9-I.1.  Cor.  8r  habeant  cqujlcin  ba- 
fim  . Quare  fi  diuidantur  latera  bN,&  rm,  Bc  No 
bifariam  in  p,Q*8f  o linea  pq^crit  xqual.s  Imez  ef 
ex  ratione  przcedenti,  eo  quod  oc,  &r  om  fint  x- 
quales , vtpote  dimidiz  zqualium  BC,&  M.v,  Bc  Ef, 

Bc  PQ^Iiut  cis  fquales,  vtpote  inter  parallelas  id, 
&fc;  n.cnon, fle  inter  oP,  fie mq.  . Quare  ex  i*. 
Tra&.aj>.  trapexium  opqm  erit  «quale  trapezio 
edfc  : qu  ire  erunt  eiufdcm  altitudinis  . Quapro- 
pter triangulares  quoque  bafes  npo  , Bc  is  d erunt 
eiufdem  altitudinis;  bafis  vero  bd  zquatur  bafi 
No  zqualium  bc,  Bc  NMdimidiz.  Quamobrem 
fune  quoque  gquajia  triangula  npo  bid  . Altitudo 
quoque  prifaiatum  eft  eadem  ob  triangula  dhc.  Be 
otai  zqualiaob  rquilcs  bafes  oc,  Bc  om.  Bc  zijua- 
iem  cleuationem,  vtpote  eleuatioms  dum  Jic  Py- 
ramidum zque  alearum.  Ergo  PrifmatacxiiB so, 

Bc  svrNPo,  necnon,8r  eocfhx,  Bc  poqhvt  erunt 
inuicem  squalis  ex  prop.  huius. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXI. 
Pyramides  triangulares  j^mli  bafi  pr  ce- 
dit ce  vt  prius , O*  m eadem  altitudinem 
eleuaU  funt  inter  fe  usuales  . 

*CjInt  ^uar  pyra«™d«>in  przced.  fig.  quarum 
v 7 vertices  zqualis  perpenlicularis  altitudinis 
fint  a,  Bc  l i bafes  vero  squales , &r  triangulares 
etiamfi  difltiniles  bic.&tr^m.  Dico pyramides 
elTe  quoque  zquiles  . 

* Probatur.  Nam  fi  differunt  harc  erit  maior 
altera.Minor  aflignetur,&  lit  a minor  pyramide  t 
quantitate  V.g.  x.  Ablatis  ab  ea  prifmacibus  duo- 
bus, 8r  ab  L etiam  prifiT.atibus  fuis  pr  ediiftts  aqua- 
libus remanebunt  dux  pyramides  agkh,&  xeif 
in  a xquales  inuicem,  (iinilefque  toti  a dux  pyra- 
mides in  l fimiles  toti , Bc  item  zquales  inuicem 
LSVT»Se  VR^.  Ab  eis ergoprifmata fqujlia qua- 
tuor  hinc  i pyramidibus  in  a,  Bc  quatuor  inde  i 
pyramidibus  in  L demantur, qtie  ob  eandem  r itio- 
nem przc.  prop.  erunt  xqualia  inuicem  . Et  refi- 
dux  erunt  Pyramides  eiufdem  fpeciei,ac  priores  i 
quibus  f qualia  item  prifmata  poterunt  refecari . 

id  ergo  fiat  dcmenfoa  fi  igulis  «quis  vicibus, 
donec  in  minore  a remaneant  a leo  paruz  pyra- 
mides, vt  omnes  fimul  fint  proximi  m'nores  dif- 
ferentia z,ita  quod  rcfi.luum  in  L quod  femper  eft 
maius  refiduo  in  a,  ablatis  verique  zqualtbus  fi:, 
aut  maius,aut  «quale  different  i*  x.  Quo  i fi  abla- 
tio omnium  prifmatum  ab  omnibus  pyramidibus 
eflet  nimia  ab  vna,  aut  duabus  pyramidibus,  cum 
refiduis  pyramidis  a,  tum  refiduu  Pyramidis  l de- 
Ilii  tralun- 
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trahantur  > autprifma,  vel  dimidium,  vel  trien* 
prifmatis  vtrmquc.  Ab  iftis  itaque  pyramidibu* 
maioribus  fi  (ferentia  x reliqua  prifmata  auferan- 
tur, donec  prifmata  tct  fint » vt  arquent  d ff:ren- 
tiam  x,  vel  fuperene . Id  enim  fieri  poteft.cum  Kp 
pyram  des  in  L reli  lur  fuerint  maiores, vd  equa* 
les  differenti*  x . Quia  itaque  i pyramidis  mino- 
ris a refiduis  pyramidibus  tot  prifmata  prardidi* 
pyramidis  L fqualia  prilmatibus  auferri  potione 
ex  p ree.  demantur  tot  vicibus  quot  4 rcfiduis  py- 
ramidibus pyramidis  maioiisL  ablatum  eft  , Et 
tunc  4 pyramidibus  minoribus  , quam  quantitas  x 
Aufcre  rctur.aut  magis,  quam  quantitas  x,aut  quid 
ei  jtquaie,  quod  cft  abfurdum  , non  erit  ergu  mi- 
cor pyramidis  a pyramide  L>fed  pqualis . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XXI I. 


quare  fimilia  omninb  erunt  prifmata  BcN.Sr  fHp,’ 
propter  oppofitos  angulos  zqu  iles  oppofitis  »>b 
Lcerum  eqnal.tatcm,&  parallclifmum  denuo  du- 
ctorum pr.us  du&ts  Utenbttf . 


Probatur  propof.  prifmata  funtex  didis  in  tri- 
plicata fuorum  laterum  ratione. cum  fint  fimilia  j 
fed  pyramides  in  eadem  proportione  funr,  cum 
prifmatum  tertia  pars  fint  cx  propof.  1 8. Iibn.  El. 
Ergo  erunt,  &r  ipfg  in  triplicau  fuorum  homolo^ 
gorum  laterum  ratione. 


Omne  Prifmx  triangulari  kafi  innixum 
dtuiditur  in  tres pyramidet  aquales  trtan * 
gularibus  knfikus  fulta. 


It  prifmacPBV  triangulares  po(E dens  bafeS 
iij  abc.St  sgd:  cuius  parallelogramma ambien- 
tia tribus  diametris  Bf,  fccp,&r  DBfccentur  . Di- 
co in  tres  pyramides  efTc  diuifum  abcf  , & bdfc» 
BpCT,  quas  dico  zquaics  e(Te  inuiccm. 

Probatur . Quia  Pyramis  abfc  habet  xqualem 
bafem  abf  , bafi  bfc  pyra- 
midis FECD  CX  14.  lib.  I . tl. 
ob  diagonalem  bf,  aequalem 
vero  altitudinem,  qudd  ter* 
minent  in  eandem  parallela 
DC  bafi  r.B . Ergo  erunt  ex 
prpc.inim  tm  £ quales. 

Progr.  a.  Pyramis  verb 
CDPB  bibet  quoque  verti- 
. er  m n eodem  purtdo  F.qiio 
ait"  fa  p'  * Ji&a  f BoC  6e  ha- 
b^t  bafem  cob  :Jliu  - b fi  bcD  ob  diagonalem  bd  ex 
,4. 1.b.l  xquaitm:  H go.  &’ifl*r,ln'  «»* 

mirum  pbdc.  8r  c f * d ; fed  |ptattjuaJir-pri* 
moprofofirxc,  a,  £rg,  oujik*  finit  uijua  les  • 

CORO  L LAHIVM  . 


THEOR.  V.  P R O P.  XXIIIL 

Sub  eadem  altitudine  exitlcntes  pyrami- 
des, &•  triangularibus  talibus  pr  adita 
mulcem  funt,  vt  btfet. 

•nRob.NI  $8t  tertia  pars  prifmatis,quod  fupec 
1 ca> u bafim  infcriboretur.pFDCQH.habrnt  ve* 
rb  eandem  altttudinemj&  eandem  bafim,  vt  in  py- 
ramide AFC<qA  CPHL  P*tct  • Qi**re  cum  tertia  part 
ad  tertiam  partem  habeat  eanlcm  proportionem, 
quam  totum  ad  totum  cx  prop.itt.lib.t.  que  tunc 
prifmata  fubcadcro  altitudine  eorufn  bafious  m- 
nhta  NCQ^tfir  Dfi*  * Se  prifmata  inuiccm  fint  cx 
prop.lf  b- vtbafcsj  Py  amuirt  quoque  eandem 
propof tiotie  i quam  bales  Conf^quentur  cx  18.I.5. 


Hinc  enafcltnrquaml  bet  pyramide  efle  tertia 
partem  prifmatis, quod  eandem  cum  ea  ha- 
beat bafim.  8e  altitudinem,  fcu  prifma  tale  pyra* 
midts  in  illo  content*  triplum  c(fe  * 


Aqualium  pyramidum  , & triangulares 
bafes  habentium  reciprocantur  bafes  , 

&•  altitudines . 


THEOR  IV.  PROPOS.  XXIiI. 

Similes  pyramsdes  , fua  triangulares  ha- 
bent b-fes  in  triplicata  funi  homologorum 
laterum  ratione . 

Int  pyramide,  »CAar-Br  fihc  fimi]es,Gt*  in 
O balibus  triangularibus  bcq,  j 8c  FH5»  Dico 
pyramides  ipfas  efle  in  triplicata  homologorum 
laterum  BC^,  & fG  ratione  . 

Fiant  ex  illis  prifmata  iiaN  BCQ^,  & ol*  fHc» 
qu$  ob  pyramides  fimiles  erunt » 8r  ipfa  fimilia  . 
Nam  planum  bmac  , & lofh  faciet  cum  bqc»  vel 
fdh  plano  eundem  angulum, vt  faciebat  prids, 
cum  erat  triangulare , Sc  idem  dicas  de  alijs  j 


¥C  Iot  du*  pyramide*  ABCi>,8r  FcHi,qu*  habeant 
*3bafes  triangulares  cbo,&  gh1.  Dico  caru  ba- 
fes, 8c  altitudines  reciprocari.  Nam  poilideot 
eandem  altitudinem,  8e  bafim,  quam  prifmatacu- 
pi,&cdal  . Sed  prifmatum  propof.  18. Ii.  rt  Hi* 
dum  eft  bafes,  8r  altitudines  reciprocantur  • Er» 
go  pyramidum  quoque,  quz  fune  tertia  pars  prif- 
matis ex  at.h.  bafes,  8r  altitudines  reciprocabun- 
tur: & ita  erit  bafis  cbd  ad  bafim  ©Hi,  vt  altitudo 
iFad  altitudinem  da  . 
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COROLLA  R I V M. 

HTne  dicitur  nempe  i tota  expeof.  paflim 
qubd  idem  dicendum  fit  de  pyramidibus , 
quarum  bafes  plura  latera  numero  pqualia  polii - 
deanc  * quam  tria  . Nam  ea  refolui  potiunt  in  tot 
pyramides  triigulares  V.g.  pyramis  fexagona  re- 
folui poteft  in  fex  pyramides,  qu?  erfit  tertia  pars 
fuorum  prifmatum  ; quare  pyramis  ad  pyratnidem 
rqualis  altitudinis  eam  habebit  proportionem  , 
quam  bafis  ad  bafim,  8e  fi  bafis  erit  g qualis » k ae- 


qualis altitudo  pyramides  quoque  erunt  xquales, 
•t  fi  fint  mxqualcs  bafi  (oliim.  cflenr  vt  bafes , fi 
altitudine  tantum, erunt  vt  altitudines  fi  prorfuS 
Iflequalesj-.t  firoiles  in  triplicata  fuorii  homohgo- 
fum  laterum  ratione.  At  gquales,li  altitudinis  .& 
bafts  rteiproerntur . Quoj  verd  omnes  pyrami- 
des refolu  i poffint  in  pyramides  triangulares  pa- 
ter.quia  bafes  poflunt  diu>dl  in  tri$?ula  V g.  vqC» 
l L*x , irin  triangula  tqb  , Ar  pxo,  Ar  per  lin<*3S  re- 
das, tru  aque  triangulorum  q 9 tSe  qj,  velxF,  Ar 
Xo,  A:  prr  v mices  s . «r  a plana  agi  queunt . qux 
vtique  f yramuks  triangulares  cfbcicnt  QJ» a fcx- 
OF,  Bc  rebquaS. 

THE  O R.  VII.  P R O P-  XXV. 

Fruflum  ejuadranguU  pyramidis  parallelis 
bafibus  Ahfafum , eft  aequale  ptrallel epi- 
pedo bafim  habens  compnhenfam  duobus 
lateribus , ejui  fingula  conflent  ex  latere 
minoris  bafis , ir  Jemidiffierentia  horm lo- 
gorum l at  er  uni  y O*  trienti  parallelipipedi 
in  bdfi  fitt  d femidtjfercutia  eorundem  /4- 
terumcomprehcnfa , quae  omnia  fint  eiufm. 
dem  altitudinis . 

•r  It  frudum  pyramidis  ABjeuius  bafes  quadran- 
gulx  femibafis  fuperior  at»  inferior,  sc»  dif- 
ferentia homologi  lateris  ae  ab  homologo  latera 
CS  fit  *H,  8e  tota  fit  cp  cum  hs  : Sic  femidifferen- 
tia  homologi  lateris  it  ab  homologo  latere  hn  fic 
XH>  8f  rota  fit  Xh  cum  mn  . 

Dico  igitur . Quod  parallelepipedum  ex  bali 


Ar  altitudine  x e ryramidis  conflans  vni  cum 
triente  parallclcpipedi  in  bafi  m b liti  , Ar  eiuf- 
dem  altitudinis  eft  xquale  frufto  py  amidlSBA. 
Cadant  igitur  fupeificics  s m , Sr  x s,  Ar  alig  nor- 
males ipli  10  planum  cb,  8t  faciant  parallciepipe- 
dum  ma  , intdliganturquc  cxtrnfx,  Vt  fc,entfu- 
perficics  frudi  pyramidis,  Ar  fint  hetn.At  ieaO» 
&cgt.  Igiturdiuidcnt  frudum  pyramidis  in  paral- 
Iclepipedum  ah  ex*drns  in  medio,  8c  duo  prifma- 
ta  xqualia  ea,  Ar  Nx,  qux  fimul  vnita  conft.tuenC 
parallelcpipcdum  bafis  KP  , Ar  altitudinis  vx  ,8c 
duo  iT,&r  ya  gqualia  tu  muicc.tum  prgdid  s.quoi 
fine  fuper bales  xquales  mi  ipfi  r p , vtpotecom- 
pU-menta  circa  diametrum,  At  yo  ipfi  yn,  vndcAt 
jpfi  vnita  condituent  parallelcpipcdum  xquale 
priori  bafis  MI, 8t  altitudinis  Yx.TanJem  condi- 
tuent quatuor  pyramides,  vt  MN  b r,  8c  alias  ex  an- 
gulis conditutas,  quaru  fingulx  edent  duo  trietes 
prifinatis,  ex  bafi  m*  in  altituJmf  mt  confurgen- 
tis  cx  Cor.propof  x*.’p.i.,Ar  ideo  triens  parallelc- 
pipedi  cade  bafi  mb  fici  eande  altitudinem  haben- 
tis . Itaque  tres  pyramides  facient  parallclepipe* 
dum  HS  in  altitudine  I6,vt|  Yx:  Duo  prifmara  bp, 
& nx  efficient  paralL-lcpipedfi  ex  bafi  xMr  a titu- 
dmcxs  . Duo  autem  prifmata  ox , 8r  me  confH- 
tuent  parallelepipedum  ex  bafi  mi,  Ar  altituline 
eY  Ideoquecutn  parallrlcpipeJo medio  y»  confi- 
cient totum  parallelepipedum  ba  (itum  fuper  ba- 
f,,n  parallclogramma  YS.que  rd  tx  latere  PH  vna 
cum  fcmidiflT:rentia  Hspro  vno  Utere  ,Ar  proalio 
mk  cum  femidiif.rentia  kh  proalio  latere,  cui  fi 
addas  pyramidem  Mir.ided  triens  paralldepipe  .1 
fuper  bafim  mb  altitudinis  MT  erit  frudum  pyra- 
midis parallelis  bafibus  conIUntis  xquale  illi  pa* 
r*|K  lepipedo  ex  b-fi  ys  ad  alcitud  nem  k&  euedo 
yna  cum  t>  iente  parallclcpipedi  bafis  mb  aJ  altitu- 
dinem eandem  m r clcuaco.quod  erat  probanJura  • 

CO  ROLL  ARI  VM  . 

*r\  Yramidis  triangularis  frudum  ed  xquale 
1 pnfmatl  triangularis  bafis  V.g  fcmibalis  SY. 
qux  conllituatur  cx  latere  PH  minori,  & femid.f- 
ferentia  sH  uro  vno  latere,  & pro  alio  ex  alio  mi- 
nori Mlc  , & femidiflferentia  k M.&  triente  prifma- 
tuex  bafi,  cui  femidiflferenti?  prpdidf  xh,  & HS 
latera  preftenc  . Quia  frudum  illud  Pyramidi* 
erit  dimidium  frudi  bafi  quadrata  lub  »j Idem  la- 
ter ibu  •,  8e  angulo comprchenfi  , licut  pnfma  bau 
triangulari  fitum  eft  dimidium  paralUepipedi  ba- 
fis  quadrate  fub  eodem  angulo,  «r  lateribus  com- 
prehenfz,  dummodo  omaia  ia  «qualem  alutudt» 
nem  fiat  cleuiu. 
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PARS  SECVNDA. 


Do  foliditate  corporum  curuorum . 


Xpedita  foliditate  corporum  planis  fuperficiebus  conten- 
torum reftar,  vt  cumis  planis  contenta  corpora  videamus 
illa  ver6  funt  in  triplici  differentia  alia  , qua:  continen- 
tur, curuis  quidem  , fcd  re&ilir.eam  habent  bafim  , vt 
fornices  quadrati , alia  quae  curuis  fuperficiebus  , fod  rotundam  , 6 c 
planam  baiim  continent,  vt  coni,  & cylindri,  alia  funt,  quaefiipcr- 
bcic  omnino  curua  ablque  vlla  admixtione  planitiei  confcquuncur, 
vt  lphx'X,  & iphaeroides  » 


expensio  L 

Ve  Cylindris,  ir  Conis. 

PO$  corpora,  que  planis  fuperficiebus  conti- 
nentur*  fuccedunr  m xta,  quar  fupeificie  eoe*» 
ua  alrrra.  aur  du=b»s  planis  confiant , inter  qu* 
prjcipuj  funt  cotv,  & cylindri,  de  quibus»  8t  foJi- 
dttates»  & foliditatum  proportiones  funt  mdagan? 
dx  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  I» 

Sicut  fe  bdcl  bafis  triangularis  infer  ipla 
fefton  in  proportione  ad  fetiorem , na 
pnfma  redi  m bafi  collocatum  ad  cor- 
pus / olidum  in  fcflo>e  normaliter  exi- 
jltns , eaniemque  cum  pnfmate  altitu- 
dinem pofjtdens , 

r-  It  b,(i«  triangularis  c«  L inferipta  fefiorl 
, K M L fu  per  quam  fit  pri  Ima  KiMC^,  fectur.jj 
KML.  fuper  quem  ad  eandem  altitudinem  corpus 
fit  triangulare  yelut  prifma.fed  ro(u«J*  fupcrficiei 
J.mkq^  quod  apejlabimus  Ic&orem  folidum.  Dico» 
quo  1 licut  eft  bafis  triangularis  lmk  ad  fcdorcm 
planum  lmk»  ira  eft  prifma  lxMqjp  bafi  prxdida 
ad  ftdorem  folidum  lmkq^. 

* Probatur.  Nam.fi  fuman- 
tur  ^que  multiplica  bafis,  vt 
J.MN,  Nol  , 8e  fedoris  item 
L ko,  LHN,  fuperque  ba- 
fes  fiant  pritmaca  fua  , fu  - 
per  iedotes  planos  fcdores 
fblidj  fub  eadem  altitudine  . 
Prifmata  erunt  arquajia  inui- 
cem  es  pr.if.cor.par.i  h nec 
non, St  fcdores  folidi  mnIq. 
nolq^»  klm^;  quia,  vt  patet» 
commeatur  » tum  prifmata 


Inulcem,  tum  fedores  folidi  Inulcem  fuperfirie- 
bus  (qualibus»  & fimilibus  planitie,  & numero  ex 
def.  Trad.J?. 

Si  ergo  crefcint  bafes  triangulares  prima  quan- 
titas magis,  quam  f dores  piant  fecunda,  crcfcet 
& tertia,  nempe  crcfcent  prifmata  magi» , quam 
fedores  folidi  quarta  quantitas  , St  vexo  rrli- 
bet  multiplicentur  bafes  triangulares  prima  quan- 
titas , ’8c  xquet  fecuo  lam  quantitatem  fedo  es; 
prifmata  quoque  tertia  quaptital , nempe  ve  — 
jut  bafes  bafibuS,  repenentur  aequales  quirt* 
quantitati,  nempe  fedoribus  folidis, quod  fi  pri- 
ma quantitas  multiplicata  fit  mmoc  nempe  bafes, 
quam  fint  fedores  plani  fecunda  quantitasvc 
multiplicati, eruot  quoq;  arque.ac  bafes  fu(  multi- 
plicata prifmata  tertia  quam  tu  maiora, qui  >edo- 
res folidi  quarta  quantas  multiplicati,vt  fedores. 

Crcfcent. bus  itaque  balibus  crcfcunr  prilmjta 
iiecrefcentibus  decrefcunt , Se  cum  ^quajes  funt 
(quanturjll*  cum  fedoribus  planis,  fc(c  cum  fe- 
doribus folidiS  , *ndc  cx  9 ■ def.  Tr  9.  ioutcem 
dicent  proportionem  , & ita  erit  bafis  triangula- 
ris ad  fcdorcm  plaaum,  vt  prifinaad  fcdorcm  fo- 
lidum. 

THEOR.  II.  PROP.  II. 

Sicut  fe  habet  bafis  triangularis  ad  fe- 
florem planum,  ita  fe  habet  pyramis  in 
bafi  fit  a ad  portionem  coni  m /t  ficte 
conjh  lutam  ; dummodo  Aqualem  pojfi- 
deant  altitudinem,  O*  cohi  finttc8$  , 

*f  T Ac  propofitio  oflenditur  , vt  antecedent* 
I I Nam  fuppofiro  cono  redo  portiones  om- 
nes coni,  qu(  fuper  fcdorem  planum  fiunt,  funt 
fimiles»Sf  «.-quales  V.g.  imkq^,  inmq^,  6iN<^&c. 
quod  ex  def.  fuperficiebus  fimilibus,  arqualibufq; 
Se  numero  equili  contineantur;  (icque  pyramides 
qimk.minq^,  N i oQ.&  cet.fad*  fuper  bales  trian- 
gulares ta  fedoribus  inferiptas  inuicem  erunt  ae- 
quales «x  prop.SO.Tr  h pa,  i. quare  fi  bafes  multi- 
plicentur , ita  quod  fupcrCIK  fcdores,  pyramides 
quoque 
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quoque  ita  crefcent,  vt  fuperent  portiones  cono- 
rum : Si  vero  bafes  triangulares  ita  multiplicen- 
tur» ve  minus  fint,  quam 
.fe&ores , erunt  quoque 
pyramides » minus  quam 
portiones  conorum  : Si 
tandem  ita  augeantur 
jqud  multiplices  bafes.vt 
adequent  fc&orcS;  pyra- 
mides quoque  xquabunt 
portiones  coni : quare  vt 
eft  bitis  pyramidis  aJ  te-  * 
&orcm  planum  , ita  py- 
ramis ipfa  ad  portionem 
coni  redi  fuper  fc&orem 
eleuatam  in  xqualcm  altitudiucra » 

COROLLARIVM. 

♦ X T Inc  eruitur  ita  efle  circulum  ai  multilaterti 
(j  fibi  infeript^,  ficut  conus  in  ipfo  locatum 
ad  pyramiiem  in  multilatero  conftiturar»  , nam 
cum  diuifo  circulo  in  tot  fc&ores  inuicem  cquale* 
in qujot  triagula  xqualu  batis  multilateri  i oTcripci 
ditlifa  eft  , ita  erit  quodlibet  triangulum  imk  ad 
quemlibet  fcdorem  circuli » vt  qujrl  bet  pyramis 
colocata  in  triangulo  ad  quemlibet  femore  coni- 
cum xque  » aC  pyranrdeS  cleOatum  . Ergo  etiam 
omnes  ita  fe  Jubebunt  ad  omnes  ex  17.  l'b  5.  8r 
omnia  triangula  multilateri  > idrft  multilaterum 
Ipfum  ita  fc  habebit  ai  omnes  fo&ores  numero  f • 
qualcs, vt  pyramides  in  triangul  s fitas  a 1 fcdorcs 
lolidos  conicos  in  fed  »r«f>u#  planis  locato»- 
Et  idem  dicendum  eft  de  prKaittibiis,  qu*  Gnt 
ad  cylindros,  quibus  inferipta  fiat.-vt  bafes  trian* 
gu'aris  prifmatum  in  fedofibu*  infcrlptj  ad  cir- 
culum ui  bafis  cylindri  eft»  vtex  prjc.propof. 
eodem  argumento  collig  tur. 

THEOR.  III.  PROPOS.  III.’ 

Coni  rtftiyfeu  Cylindri  ciufdem  altitttdmis% 
crdiucrfd  bafis  funt  muicem,vt  bafes . 

Sint  Coni  ciLH.Sf  mdNT,  vel  cylindri  sacohl, 
8c  dfbmON  redi  (ub  eadem  altitudine,  Ced 
diuerff  b-afis  cHt,  &mcN.  Dico  efle  ad  inuicem 
in  proportione,  vt  bafes.  & ita  referri  conus  ghL| 
ad  conum  mtON.  vel  cylindrus  MCcHl  ad  cylin- 
drum dfemoN  , vt  bafis  chl  ad  bjfim  M°N  • _ 

* Probatur . Nam  ex  propof.  40.  Se  41.  lib.tf. 
ita  eft  circulus  qhl  ad  circulum  moN  , vt 
multilatcrum  chl  ad 
multilaterum  moN, 
ideoque  conucrtcndo 
circulus  chl  erit  ad 
multilaterum  gHL,vc. 
circulus  MoNadmul- 
ttlateru  MON , (ed  vt 
circulus  eft  ad 

multilatercHL.ficcyi 
lmdrus  CA1LH©»  Icu 
conus  IlHc  ad  prif- 
ma  aghl  , feu  pyra- 
mide i°hi,  ex  s.  h.  Se 
▼t bafis  circulus  mon  xd  multilateru  mqN,  fic  Cy- 
' lindru*  DfB  moN,  feu  conus  tomn  ad  prilma  a 
mon  • rei  pyramidem  iqfcriptam  tomn  : Ergo  cK 
propoCid.hb.y.  iu  ««cylindrus  »AcCHUdlibi 


'4£\ 

inferiptu  prifma  aohl,-vc  cylindrus  dpe  mon  ad 

prifma  fibi  inferiptum  emon  . Quire  (nnnert en- 
do ita  erit  cylindrus  xac  r.HL  ad  cylindrum  dpi 
mon  , vt  prifma  inferiptum  >c.Hl  ad  prifma  in- 
feripeum  enoh  ; fed  prifmata  fe  habent  ad  inui- 
cem, vt  bafes  exprop.aj.  par.i.h.  Ergo  etiam 
cylindri. 

Et  Gc  quoque  erit  conus  l©KL  ad  pyramidem 
inferiptara  fibi  ir.HL,  vt  conus  MroN  ad  inferip- 
ptam  libi  pyramidem  tMoN  • Quare  pari  modo 
eonnertendo  ita  erit  conus  icHL  ad  conum  mton, 
vt  inferipta  pyramis  ichl  ad  inferipti  pyramidem 
tNom  : fed  mfcriptp  pynmides  funt  inuicem,  vc 
bafes  cx  prop.tj.p.i.h.  Ergo  etiam  coni  fc  habe- 
bunt ad  inuicem,  vt  bafes . 

COROLLARIVM. 

* r Tlnccft  . Quod  fi  Conus, & Cylindrus  fit  py- 
n ramidi,&  prifmati  xqualis  b ■ifis.fc  ciufdem 
altitudinis  fit  ei  equalls.  Quod  patet  exCor.p.i.h. 
Na  ita  eft  cylindrus,&  conus  ad  prifma,  Se  pyrami- 
de fibi  inferipta, vt  bafis  coni, vel  cylindri  ad  bafim 
prifmati  s,  vel  pyramidis  inferiptf,  fi  fint  (qualis 
altitudinis  ; fed  prifma,  vel  pyramis  inferipta  ad 
prifma  aliud,  vel  pyramide  z ciufdem  altitudinis. 
Se  aequalis  bafis  0 ili»  circulo, qui  bafis  eft  coni,  vel 
cylindri,  eft  vt  bafis  fui  infcnpta  circulo  coni.vtl 
cylindri  ad  bafim  O (quale  circulo  qui  eft  bafis  cy- 
lindr»,vel  coni  z . Bafis  autem  inferipta  ad  bafim 
coni, vel  cylindri, te  ad  bafim  o huic  xquale  ean  Jc 
ytpotead  (quale*  dicit  proportionem  Ergo  ytiam 
prifma  inferiptum  cylindro,  vel  pyranvs  cono  in- 
feripta ad  conum, vel  cylin  Irum  fuum.  & ad  prif- 
ma.pyramidemq;  t xqualtu,ba(iu  eande  proportio- 
nem dicet ; quare  ex  7.  hb.y.  erunt  prifma,vcl  cy- 
lindrus xqualium  baiium,  Se  ciufdem  altitudinis  • 
ficut  etiam  pyramis,  & coqus  xquaha . 

1 

THEOR.  IV.  PROPOS.  IV. 

Coni  yftu  refli , feu  fc  alent , ficut , & cy - 
lindri  in  aqualtbusfeuin  eadem  bafi  con * 
ttituti  > O*  tn  eandem  altitudine  funt 
<e  quales.  ' 

#Qlntconi,feu  cylindri  fuper  eandem  bafem  roi 
tundam  c n , quorum  vertice*  A , 8fL,hos 
dico  efle  xqualesjquod  fi  quis  neget;  alteru  maior6 
altero  neceflc  eft  dfc,aflignet  conum,  vel.cvlindru 
piaiorem  , 8e  fit  t,,ideoque  a cohus,  feu  cylindrus 
minor  erit  V.  g.  quantitate  x . Auferantur  ab 
vtrifque  pyramides  quadrate  xquales,  feu  prifma- 
ta ob  eandem  altitudinem,  Se  canderiibjfim  cx  T r. 
h, propof.  1 .Se  19.  sbcdl,  Se  a bcoN.  Sf  remaae- 
bunt  fegmenta  conorum,  vel  cylindrorum qua- 
tuor,  qualia  funt  cdil,&cdia,  a quibusfegmen- 
tis  auferantur,  rurfus  pyramides  mangular  s Cl- 
0L.&  cipA  xquales,  aut  prifmata  xqualia  ob 
eandem  altitudinem,  Se  xqualcm  bafim,  Se  refidua 
eruat  legmenta  conorum  cixl  ckia,&  c(tera,vcl 
cylindrorum,  fi  pro  conis  cylindri  aflumptt  fue- 
rint a principio : Sed  ad  vitandam  confufionem 
loquamur  de  folis  conis,  quod,  Se  de  cylindris  m- 
telligetur » a quibus  ablatis  rurfus  pyiamidibus 
triangularibus  UCL,&  ikCA  xqual.bus  romaae- 
bunt  adhuc  fcdioocx  conorum  minores . Id  ergo 

toties 


tfti  • - ~ TRACTATVJ  XXXIV. 


toties  fiat  { donee  remaneant  Tegmenta  conorum 
fitnul  m cono  minori  a minora  quantitate, Sr  diffe- 
rentia  x proxime  faufcrendo,  vel  omnia  eorum» 
qua:  fimul  auferenda  funt.  vel  aliqua,  fcd  fcm per 
aequo  numero  ab  vtraque  pyramide  . ideoque  fe- 
genca  eonorum  refidua  in  pyramide  maiori  l erunt 
imiora,  vel  arqualia  diffcrcti*  x,  fint  ergo  aequalia 
primo»  8t  a cono  1 auferantur  cot  pyramides  tr  5- 
gulares,  donec  exequent  Tegmenta  conorum  mi- 
nora quantitate  x refidua  coni  a , aut  proximi  fu- 
perent . Nam  cum  deinde  » Se  a Tegmentis  ipfia 
coni  a tot  pyramides  arqiules  auferri  poffint»aut 
nibil  remaneret  Tegmenti  conici,  quodclt  ablur- 
dum,  cum  pyramis  iit  minor  Tegmento  conico» 
quod  eam  continet»  aut  a minori  auferetur  maius» 
fcilicet  aliquod  f quale  differenti*  x)quod  item  ab 
Turdum  cil. 


Quod  fi  fint  maiora  bare  Tegmenta  coni  L»qulm 
dff  rmtiaX.  Auferantur  a cono  ipfo  L tot  py- 
ramidas arquales  triangulares  ; donec  ipff  nyraml- 
des  ablue  exequent,  vel  proximi  Tuperent  diffe- 
rentiam x , Se  eodem  modo  cum,  Se  1 Tegmentis 
coni  a refiduis  arquales  tot  pyramides  auferri  pof- 
fint,  auferreretur  a minoribus  conicis  fegmcn»is 
d fferentia  x,  aliquid, aut  arquale,  aut  maius  Diffe- 
rentia  X j quod  item  eft  abfurdum  . 

coroll ari vm. 

Hinc  ellicitur  Idem  dicendum  effede  Tegmen- 
tis conorum,  & cylindrorum  . Siquidem 
idem  argumetnm  valet  etiam  de  Tegmentis  Cidl» 
6r  ci  da  . Nam  auferatur  primo  ab  vtrifuite  pyra- 
mis triangularis  cdi  a , Se  cid^.  Deinde  trian- 
gularis cxil,fr  cku  , Se  fic  confcquentcr; donec 
reftans  fegmentui  cida  minoris  coni  remaneat 
minus  differentia  o proximi  „ qua  differt  minus  i 
maiori, deinde  a refiduo  maioris  deducentur  tot 
partes  folid*,  donec  Tuperent  ablatz  d fferentiam 
O^Sraufe rerentur  etiam  tot  pyramides  d refidui* 
Tegmenti  conici  minoris,  quod  eft  abfurdum . 

THEOR.  V.  PROPOS.  V. 

Sub  eodem  altitudine  exi  fenus  Coniso»  fy. 
Itndri  tnuicem  funt , vi  bafes . 

Sit' conus,  vel  cyliadrus  eiufdem  altitudinis 
a, «r  alius  b,  Tiue  obliqui  fint,  fiuc  r edi, 
dico,  quod  ad  inuicem  Tunt,  vt  bafes. 

* Probatur  Nam  cum  obliqui  fint  f quales  re^ 
A<s  ex  prfced.  Se  redi  fint  ad  inuicem,  vt  bafes  ex 
prop  j.h. dummodo  in  camdem  perpendicularem 
altitudinem  extollantur  , etiam  obliqui  eiufdem 
altitudinis  erunt  inaiccm,  vt  bafes . 


THEOR.  VI.  PROPOS.  VI. 

Coniy  O"  Cylindri  obliqui  ita  referuntur  ai 
pyramides  infer iptasyvel pnfmaia  infer  ip» 
/a,  vi  circulus  * tn  quo  funt , refertur  ad 
muttilaierum  bafu  pyramtdts , Vel  pnf 
matis  (eu  retta  y ftu  fint  obliqua  f gura 

f oltda. 

Sit  conus,  feu  cylindros  exor,  inquoinferiba- 
tai  pyramis  , vtl  pnfma  Atc  ln  fuper  b.fim 
multilateram  i-AN.  Dico»quod,vi  eft  circulus  lo? 
ad  tnultilaterum  bafis  abl  n ; fic  conus,  feu  cylin- 
dius  jlocp  ad  pyramidem,  Tcu  pnfma  axlnc  . 


Prob.Nam  fi  fitconus.feu  cylindrus  redas  ftt- 
per  bafim  circulnm  I-Of^  erit  aqualis  obi  quo  *- 
que  alto  ex  prarced.  4.  fic  fi  fup<  r mulnlateru,  ba- 
fimque  iNAi  fit  pyramis,  feu  prifma  albnC  erunt 
arqnalia  redum  obliquo jquealtoex  prop.  18. cor. 
&•  ai  i.par.i  .h.fed  conus, feu  cyjindrus  rectus  eft 
ad  pyramidem,  vel  prifma  inferiptum  iO'.ucrtendo 
pr.i.h  Se  a. Cor.  vt  bafis  circulus  Iop  ad  muleila- 
terum  anbL.  Ergo  etiam  obliquus  conus»  feu 
cylindrus  Lcov  refertur  ad  pyramidem,feu  prif- 
ma inferiptum,  vt  bafis  circulus  lop  refertur  ad 
ablmc  tnultiiaterum.  bafimque  aNbl  * 

THEOR  VII.  PROP.  VII. 

Omnis  conus  ffi  ttrsiaparsCyhndri  eandem 
cum  ipfo  baftm  habentis,  cy  altitudinem 
sexualem , 

*I)Robatur.  Nam  ita  prifma  eft  ad  cylindrum 
I ficut  bafis multiUtera  pnimatis  dt  ad  cir- 
culum circumfcriptum,  qui  cylindri  eft  bafis , Se 
ita  quoque  eft  pyramis  in  ea  bafi  mulnlarcra  ad 
conum,  qni  in  circulo  eodem  collocatus  eft  cx 
pr$ced,  fedex  11.  Ib.f.  quf  eidem  rationi  funt 
e^dem  rationes  , 8e  inter  felunteedem  rationes. 
Ergo  ita  erit  prifma  ad  cylindrum,  vt  pyramis  ad 
conu*  Ergo  pcrmntado  ita  erit  Prifma  ad  pyramide 
quantitates  eiufdem  generis,  vt  cylindrus  ad  co- 
num eiufdem  item  generis  . Sed  prifma  compre- 
hendit ter  pyramidem,illiufque  eft  triplum,  dum- 
modo eadem  bafi  fita,ad  cadcmquc  altitudinem  fic 
cleuata  : Ergo  ita  quoque  erit  cyiiodruS  refpe&u 
coni,&  conum  ter  concincbit,qu6d  erat  oftenden* 
dum. 


THEOR. 
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THEOR.  VIII.  PRO POS.  VIII. 

Coiti,  ty  Cylindri  funi  mmcem  ,vt  Pyrami- 
des , ey  Pnfmata  in  iliis  infer iptas. 


d£  et  4J,l.rfdiamctri  circuli  L ad  diametrum  circo* 
Ita. 

COROLL  AR  I V M . 

Q Vare  patet,  quod  etiam  trunt  ia  duplicata 
ratione  bilium  Tuarum  . 


• ^ It  cylindrus, feu  conus  febcp,  Be  alius  om- 
O MKQ^t  inferibaneurque  conis  pyramides,  & 
cylindris  prifmata  fimilm  bafiu.  L* ico. ita  efTc  o *- 
MKq.cyiindrus,  Tcu  conus  ad  pe  bcp  cylindru,  feu 
coctum, rt  eft  priTma,  Tcu  pyramis  inferipta  on- 
miq  adprifma,vel  p-yramidem  inferiptam  febcp. 
i 'lv  » >1 


p f.  Ita  eft  ex  6.  h.  ONMZQ^ cylindrus,  Teu  co- 
nus ad  prifma»  feu  Pyramide  m fibi  inferiptam,  vt 
circulus  l b «fis  ad  bili  n multilateri  OMZN,vt  au- 
tem circulus  L ad  oNmk  bafim  in feripti  fib.-w- 
d propefirionem  40.  & 4**  l*b  ,ta  f 'rcu' 

lus  altera  baiis  a ad  bafim  muitilatrra  inferiptam 
fib;  rESCfVt  aurtm  circulus  a ad  multilateri  bjfim 
bebc  fibi  inferiptam,  ita  eft  cylindrus»  feu  conus 
PKACpin  circulo  a fitus  ad  prifma , feu  pyrami- 
dum in  fe  »c  multilatero  fitam . Ergo  c*  prop.lt. 
lib.'.  ita  erit  cylindrus  , (eu  comis  ORuxCLad 
prifma,  f<;u  pyramide  fibi  inferiptam, vclut  cylin- 
drus, feu  conus  FEf-cP  adprifma,  vel  | ynmidem 
fibiinfceiptam , vt  etiam  dixi  prop.a.h.  Quare 
pttinwndo  ita  erit  cylindrus , feu  $onus  oNmKq^ 
ad  cylindrum  , feu  conum  febcP,  vt  pnfma  , vel 
pyramis  inferipta  ONMKq^cylidri,  vel  coni  ad  prlf- 
mi,  vel  pyramtdem  cylindro,  feu  cono  febCp  in- 
feriptam . 

THEOR.  IX.  PROP.  IX. 

Similes  Coni  , O4  Cylindri  in  triplicata 
ratione  funt  diametrorum,  qui  m 
bafwus . 

Sint  duo  eoni,&  cylindri  fimiles,  quorum  al- 
titudines o#  P,  quarum bafesOMNK,fir  FE- 
bc  . Dico  bos  conos,  feu  cylindros  <lTc  inuicem 
in  triplicata  ratione  diametrorum  . Infcriban- 
turio  cylindris  prifmata.  In  conis  pyramides 
quotlibcc  laterum  xqualiutn  V.  g.  quadrangula! 
fed  fimilm  bafium,  vt  in  fig.  prpe.  propof.  Prifma 
oNMiQ^f«a  pyramis  ad  prilma , feu  pyrami- 
dem  FEscp  habet  proportionem  triplicatam  late- 
ris mi  ad  latus  »C  ex  prop.i*.  & » f . & Cor.  prop, 
%6.  Sed  vt  ex  prop.  ant.  f.l  . Ita  eft  pyramis,  feu 
prifma  Q Infcriptum ad  pyramldem  , leu  prifma  p 
inferiptam , vt  eft  conus  , feu  cylindrus  q^ic- 
cumfcribensad  cylindrum,  feu  conumpcircum- 
feribetero, ergo  cylindrus, feu  conus  erit  ad  conii» 
feu  cylindrum  p in  triplicata  ratione  KM  adsc  ca- 


• THEOR.  X.  PROPOS.  X. 

Si  Cylindrus  plano  fecctur  aduerfts  pldnis 
parallelo  erit  , Cylindrus  ad  Cylindrum, 
vt  axis  ad  axem . 

Sic  Cylindrus  ab  fe&us  plano  dmb  parallelo 
planis fhf,  vel  illi  aduerfo.  D.co  ica  cylin- 
drum fuper  axem  ac  efie  ad  cylindrum  fuper  axem 
CB,  vt  axis  ac  ad  axem  cb  . 

* Diuidatur  circulus  bafis  phc»  in  partes  x- 
qualrs  , fir  per  eas  partes  , Sr  per  axem  dudis  pla- 
nis» fit  per  fubtenfas  ph,  &r  hf,  dm,&  me  confti- 
tuantur  prifmata  inferipta  Phac,  &r  dmcb,  Se  cxc. 
vfque  dum  inferibant  totum  cylindrum.  Q ix  ia 
cylindro  ac  erunt  omnia  xqualis  altitudinis,  fient 
fit  omnia,  qux  inferibunt  cylindrum  CB , fit  xqua- 
lium  bifium  ahf, St  c.me  . Et  ideo  erunt  inuicem, 
vt  altitudines,  nempe  quz  funt  in  cylindro  ac  ad 
ea,  qux/unc  in  cyiinJrocs,  vt  altitudo  AC  ai 
altitudinem  CB  cx  10.  par. i.b. 


Rurfus  inferibantur  alia,  vt  funt  aopc  aohc, 
& cet.dimidiatis  arcubus  priorum  in  cylindro  ac, 
Sc cekb,  firczMs  in  cylindro  cb,  fit  hxc  etiam  fe- 
cuodb  inferipta  in  cylindro  ac  ad  ea,  que  inlcrip- 
ta  funt  f-cundo  in  cylindro  cb  erunt , vt  altitudo 
ac  ad  altitudinem  Ct,  vtpote,  quod  omnia  fint  x- 
qualium  bafium  agf,  fitcxE,ficuc  agh,  fitCMK,  fic 
Cf  t.  ex  rtfc&ionc . 

Rurfufq;  idem  replicetur  toties,  donecinferip-. 
ta  prifmata  adeo  multiplicentur  , vt  omne  fpa- 
tlum  abfumant , qubi  poflibile  eft  ab  fumi  rema- 
nens Inter  fuperficiem  roenniam  cylindri,  8r  fub- 
tenfas  planas  pnfmatum  fuperficicS  . Satis  enim 
conftat  fine  oftenfione  particulari,  quo  i quanti 
magis  prifmata  multiplicantur , tantb  minus  fpa-, 
tium  remanet  inter  fu^rficicm.  globofam  cylin- 
dri, 8e  prifmatu  fuperfici-m  planam  . Quia  ergo 
omnefpatium,  quod  abfumi  potert  i prilmatibus 
Inferipti*  ,8c  quantum  fieri  poteft  multiplicatis 
abfumptum  eft  . Ergo  illa  prifmata  xqu  ibunt  cy-J 
lindros  AC,  8c  ca.fir  ea  quidem,  quf  inferipta  fune 
in  cylindro  ac  ipfum  xquabunt,(icutqux  mlcnp- 
ta  funt  in  CBcylmdro  ipfum  jquabuot  quoque. 
Siquidem  fi  non  eqoarent,retmneryt  aliquis  locus 
noue  inferiptiom  contra  prjfuppofitum . Veium 
ca  omnia  prifmata  in  ao  funt  femper  ob  (.|qalc$ 
bafes,  in  quibus  funt,  ad  ea  omnia,  que  in  cb,  vt 
altitudo  ac  ad  altitudinem  c«  ex  21.  h.  p.  c . Ergo 
etiam  cy  dndrus  ac  erit  ad  cylindrum  cb  , 8e  alti- 
tudo ac  ad  altitudinem  cb  . 

THEOR. 
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* Qnod  autem  bafis  kml  «quctur  bafi  rea  . Pr. 
vt  qt  diameter  ad  ra  diametrum»  ita  eft  altitudo 
yx  ad  altitudine  Zx  in  triangulis  per  axearquian- 
gulis  rax  qxT.fcd  re  yx  ad  altitudiaem  zx»fic  eft 
■>V  altitudo  ad  cv  altituJific.quod  fint  «quales.  Vt 
autem  $v  ad  cv  » fic  eft  cv  ad  ny  ob  fimilitudi- 
rtiangulorum  svc,&  mvcj  vt  autem  cv  ad  VM.fic 
no  ad  km  ob  fimilitudine  trianguloru  ^V'C  xvm. 
Ergo  exi6.l.f.  vcqt  ad  ica  , fic  Nc  ad  H*  •*  fed 
qt,8:  Nc  funt  «quales:  llrgocxi  a lib  y.  & a, 8e  km 
erunt  arquales.  Rurras  eodem  arg.  ex  41.I  d.pcri- 
pheria  qdt  eft  ad  peripheriam  rea  , vt  dumeter 
qt  ad  diametrum  ra;  Iam  vero  oftcnfum  eft  qt 
cflfc  ad  ra»  vt  NC  ad  km,  nempe  vt  cV  ad  mv,  8e  in 
triangulis  fimilibus  cb  v , 8c  mI  v , vt  cb  ad  mL: 
Quare  ex  prop.id.  lib.y.ob  fimilitudinem  ratio- 
num Qor  peripheriaerit  ad  At  a.  periphcri5#vt  cb 
crus  ad  ml,  fed  opT  peripberia,  8e  cu  crus  ex  effe- 
Aionc  funt  «qualia.  Ergo  cxn.lib.y.  a*k  peri- 
pheria  , Se  ml  crus  erunt  «qualia  . Propcereaque 
ex  J.  Tra&.$o.  balts  kml  xquabitur  circulo  lia 
pb  km  «quale  diametro  la,  8 c Ml  «quale  crus  pe- 
riphenj  re  a . Igitur  py-amii  kmlv,8t  conus  r.e- 
ax  pquabuntur  ob  bafes  » Sc  altitudines  «quales  ex 
prop. h- Coroll.  ■ \ 

S\  ergo  a conoopTx,  8r  pyramide^Nc  *v  ex 
effwd  «qualibus  auferatur  hinc  py.amu  Ic«4lv  . 
inde  conus  AiRX,qu£  «qualta  oftenf*  funt,  rcfta* 
bitfiuftum  coni  raqtd  «quale  frufto  pyramidis 
nc b k ml  : fed  frulium  pyramidis  kmk  nch  «quae 
prifma»cuius  bafis  duo  latera  fint  conftituta  vnum 
ex  dtatnetro  km  minori»  8e  femidiffcrcntia.vt  idem 
latus; alterum  ex  crure  ml  peripheriam  minorem 
«quante,  & fimid  florentia  eorundem,  ISc  mlu- 
per  trienti  pnfmatis,  cuius  balis  crura  efficiant 
vnum  femidiffirentia  diametrorum  Ncab  mk  > 8e 
alterum  fcmidiffcrentia  c»  ab  ML,qu£eftpcrigbe- 
riarum  ex  Cor.  prop.  jy.  p.  1.  h.  Ergo  etiam  illi 
«quale  prifmati  erit  frullum  conicum  qDTRA  . 

EXPENSIO  IL 

De  foliditate  Annuturum , &•  Rhomborum 
( olidorum . « 

CVm  quandoque  aonuli  foliditas  perquiri 
oporteat, hinc  corpus  annulare  inter  cjtera 
corpora  rorunda  tetragonifmo  fupponimus  maxi- 
mc ; quia  ad  fphjrj  follditatem  perlcrutandam 
apprimi  deferuiat . 

THEOR.  I.  PROPOS.  IX. 

Duo  Coni  ifofcdts ; cuius  vnus  habeat  ba- 
fim  fupetpcief  alterius  aqualem*  & alti* 
tudini  alter  tus  linea  dutta  orthogonafater 
d centro  bafis  ad  latus  coni  primi , erunt 
inutcem  foliditate  aquales  t 

Sit  conus  ABC,  in  quo  i centro  balis  fit  du&a 
Hl  perpendicularis  ad  latus  ac»  8e huic  line£ 
fit  equalis  altitudo  de  coni  Rss  : ficut  fupcrficics 
curua  coni  abc  bafi  circuli  kcfk  fit  pqualit  • 
|>ico  hot  duos  tonos  effe  tnuiem  «quales  . 

Quia  fuperficies  bac  «quatur  bafi  k»G  , fir«. 
qiulia  ad  idem  relata  eandem  habeat  proportione 


fiet,vt  ficut  kpr.  bafis  eft  ad  bafim  bmc  ; ita  fuper- 
ficies  bac  ad  bafim  eandem  fuim  bcm  ; vt  vero  fu- 
perficies  bac  ad  bafim  bcm  , ita  vt  oftendimus  tr. 
J 1 .propoC  yo.  ac  ad  c h .&•  ficut  ac  ad  ch»  ita  a h 
ad  At  ob  triangulorum  fimilitudinem,  qu«  eft  «* 


qnalis  de,  igitur  ficut  bafis  KOS  ad  bafim  bmc;  ita 
Altitudo  ha  ad  altitudinem  h L,  vel  db  ; Quare 
reciprocam  bafcj  altitudinibus  habent  proportio- 
nem ; vnde  ex  prop.ia.Tr.h.  coai  cab,pek  erunt 
«quales . # 

THEOR.  Hi  PROPOS.  XV. 

S i ex  duobus  conis  Ifofcelibus  Rhombus  /oli- 
dus componatur , aquatur  cono  tllt , qui 
hafim  habet  aqualem  haji  compofitorum 
conorum , &•  altitudinem  aqualem  alti - 
tudtm  vtrmfque . 


KN  b ili  OLD 

Oico  Hpom- 


Slt  Rhombus  ex  duobus  conis  integ-atu*  adho; 

Sitque  alter  conus,  cuius  bafis  ckn  bafi  oLd 
xquetur,  8r  altitudo  ha  fic  eadem 
innr,  6*  conum  ejfe  * quale  s . 

Probatur.  Sicut  ah  ad  am  ; fic  Rhombus  foli- 
duS  o adh  ad  conum  OAD,quia  coni  compofiti  eaa* 
dem  habent  bifim.  quare  funt  iatiicem,  vt  altitu- 
dines, vt  autem  ah  ad  aM,  ita  quoque  ob  «quali- 
tatem hafium  ckN,  OLDeft  conus  agn  ad  conum 
oad  . Ergo  cum  eidem  cono  oad  eandem  dicant 
proportionem  inuicem  funtequales  Rhombus oa 
oh,8tcoous  gna.  Quod  intelligitur  etiam  fi  co- 
ni o ad,  oh  d inuiccm  non  fine  «quales  • 


Kkkc 
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THEOR.  /II.  PROPOS.  XVI. 

Si  ]it  Rhombus  , vi  (uperim , 6'  fit  ca- 
nus alterius  conorum  Rhombi  fuperfi- 
ciei  bafem  pojjidrns  aqualem , O-  altitu- 
dinem aqualem  Ima  i vertice  eant 
Rhombum  componentium  perpendicula • 
riter  in  latus  produci um  cadenti,  conus 
Ole  pradiflo  Rhombo  fohdo  aquatur . 

Sit  Rhombus  hoad  conicus,  8r  d .vertice  h in 
latus  AC  produdum  , fi  oportet  cadat  perpe- 
dicularis  hc»  & fiat  qpa  conus  altitndinem  tpx- 
qualcm  perpendiculari  hc,  Se  bafini  qsr  arqualem 
iuperficiei  oad  coni  poflidens . Dico  tyombum 
MCA d /;■'»(  coi.o  qPr  ifidfjunlem  . 

Probatur  . Quia  fuperfieies  coni  oad  a-qua- 
rurbafi  <^r,  erit  fuperfieies  oad  ad  propiii  b-ifiui 
cLD.ficbifis^Rad  bsfim  cKM.OLDbafi  equalcm  . 
Sed  vt  fopctfi;les  aod  ad  propriam  bafim  dlo  i 
fic  ai»  a!  d\i  ex  didis  prop.  jo.  Trad  jl.  cum 
circulus  rqualis  fuperficici  «conicj  fit  ex  radio 
t Q.media  proportionali  inter  latas,  diametrum 
ba lis.  Se  ficut  AD  ad  n m ; ficob  fimiiitudinem  tri  - 
angulorum  aH  ad  hc  j Id  coque  etiam  bafis  ad 
bafim  r,rn,  fic  ah  ad  hc  , ideft  altitudo  aH  ad  al- 
titudinem pT  ; qtne  arqoalis  Ittif  f HC  eft  cfteda  . 
Cum  ergo  habeant  bates  conus  Gan,  & qpa  alti- 
tudinibus reciproce  proportionales  ex  prop.  ia. 
Trad.  h.  erunt  inuiccm  cquales  coni  can,&  Qi>g, 
Quare  edam  Rhombus  oadh  , qui  probatus  e(l 
ant.  prop,  aequalis  cono  oaNcodo  *pQ.cquibitur. 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XVII. 

Si  h Cono  Rhombus  mfcnptus  auferatur,  re- 
fiduo  conus  ilL'  dfjuahscfl,  cuius  altitu- 
do perpendiculari  a vertice  oppofiu 
Rhombi  ad  latus  dedutt <e  , O*  cuius 
Juperficies  rejidute  conutx jt  fupa ficta 
dfejueiur . 

Sit  conus  fac  , cui  inferiptus  Rhombus  abcp, 
qui  fcilicec  verticem  in  centrum  d defigat,  8e 
linea  id  i vertice  d cadens  perpendiculariter  in 
latas  £ a feratur.  Fiatquc  conus  »ruius  altitudo  d t 
bafis  vero  Kmm;  $quetur  fuperficici, quj ambit 
jcuduum  coni  Ener,  vt  ex  propof.ja.Traft.  j i ,ef. 


T V S XXXIV. 

ficipoteft.  Dico  hnr.c  conum  KL*  ejjc  squalem  iS$ 
rtfiftta  t BOCF  /IdbUto  cono  UCD  . 

Fiant  duo  al  j coni  primus  maior  Acutus  bafis 
Op(^coniAEV  toti  fuperficici  conucxc  xquetar, 
Be  dl  fit  altitudo, qui  et  didis  aquabitur  cono  i af. 
Deinde  alter  conliicaatur,cuiuS  bafis  rst  equet 


dl,  ille  quoque  conus  arquabitur  Rhombo  facd: 
Bafis  veri  cpq  aequatur  bifibus  kmN,  Se  5 AT , 
qudd  aequetur  toti  fuperficici  conuex.r  eaf  , cui 
quoque  duf  bafea  kmN,  Se  A$r  xquantur  ex  con- 
ftrudiooe,  cum  quf  tres  ifliconi  llT ; KLN,Ae 
OLq>vtpote  altitudine  aquali  proditi  fe  habeant  ad 
inuiccm,  vt  bales  et  prop.  j.  Trad.  h.  Sequitur 
quod  olq. conus  bafis  ol’c^.  cum  ad  ambas  bafet 
fimui  kmn  , r*.t  dicar  proportionem  cqualitatis, 

JlUod  etiam  ad  conos  knl,  Be  Rit  eadem  relatione 
eratur,8r  eos  equet, fle  ideo  conus  KAiduOs  cono! 
aequabit  k^N,&’RLt.  Vnde  lublatis  aequalibus 
cono  ALT, fle  Rhombo  bacd  rclidua  conus  KLN.fle 
ebdcf  refiduus  annulus  triangularis  erutequalia. 

COROLLA  RIVM  I. 

* f T Inc  cillcitur  fruftum  coni  f. scfd  eqoale 
IT  e fic  duobus  conis  primo,  cu;us  bafis  fit 
qualls  fopeificiet  frudi  coniti»  quam  inuemes  ex 
propof.  jl.  trad.jl.  flr  altitUuo  Ld,  alterum  cuius 
altitudo  iz,  fle  fuperfieies  bafis  jpfiut  conicDi 
. fuperficici  qualis. 

COROLtARIVM  II. 

* IT  fncelll  cies,  quod  fi  fiat  conus  OLQ^xqualis 
IT.  toti  cono  BAp,ar  rLaV.g.cono  bac, polles 
fiateonus,  cuius  bafis  circulus  xquet  refi  luQ  an- 
nutum fublatabafi  rst  d bafi  op<^,  vtex  18.  trad. 
jo.  ‘potes  efficere,  fle  fuper  hunc  circulum  eriga* 
tur  conus  y lx  altitudinis  dl  ille  xqoabit  fruRum 
coniEscf.  • 

Probatur.  Nam  cura  coni  fint  omnes  einfdera 
altitudinis,  ita  erit  conus  rlt  ad  conum  OLt^vf 
baljj  Asr  ad  bafim  Oi*q_,  ficque  conus  XLy  ad  co- 
num ol<l,  vt  bafis  xt  ad  bafim  opq^;  Ergo  ex 
propof.  aj.  Irb.j.  prima  quantitas  lat  conus  cum 
quinta,  nempe  cum  cono XLy  erit  ad  fecundam 
ol<^,  vt  certia  bafis  A $ T Cum  IcXta  bafi  rx  ad 
quartam  opq  bafim  s fed  bafis  xsT,  fle  y x fuot 
atqualesconicf  bafi  Orq^  Ergo  etiam  conus  rlx, 
Se  lat  lunt  (quales  cono  olq^.  fed  ^xraequac  co- 
num bac  partem, & oLQ^quat  totum  conum  iap, 
ergo  refiduus  conuf  yxl  pquabit  frufium  coni  reli- 
quum CBSF  . 


THEOR, 
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theor.  v.  propos.  xviir. 

Si  d Rhombo  Rhombus  aufer .11  ut  infcriplus, 
reftduo  conus  ille  aqualis  </?,  cuius  alti- 
tudo aquetur  perpendiculari  2 vertice 
oppofitaRhomborum  dedulia  ad  latus,(f' 
fuperfiaes  refidua  connexa  fuperftcici. 

Sit  Rhombus  a«ih,  in  eoque  infeript»*  alter 
Rhombus  baci  , & linea  i vertice  communi 
conorum  t dedudi,  quz  fit  il.  Sit]ueeLh  al- 
titudinis (l,  & bafim  c f h habeat  fu  perfici®  i con- 
uexz,qu(  ambit  ctCH»  refiduz  Rhomborum  baci 
&A6IH  ablato  cono  bac  zqualera . Dico  hunc 
conum  e Lh  cqualem  efle  foliditxti  refidu*  Rhom- 
borum fi  alter  abci  ab  altero  agi  h Rhombo  au- 
feratur . Fiat  itaque  conus,  cuius  bafis  b.lT  (que- 


terni  cAiDEbafi  r*Gt,&reorQ omnium  fi:  zqualis 
altitudo  NPeylindrOrum  ipforum  equalis altitudi- 
ni Ei . Ifii  cylindrus , Arprifina  erunt  zqualia  ex 
prop  Cor.  p.a.  h.  quia  habent  bafes  cy.indro- 
rum  bafibus  zquales.  «r  funt  squalis  quoque  alti- 
tudinis, fcilicet  cylindrus  bahek  pnfmati  mr,  &• 
cylindrus  internus  lADEprifmati  n^.  Ablato  ita- 
queEADi  cylindro  interno  a cylindro  maioriBAHBv 


SBf 


ficut,  8e  prifma  h Qjtquans  cylindrum  a prlfmate 
N E.  refidua  nimirum  prifma  Tt,  & annulus  foli- 
dus  ciach  remanebunt  *qualia  , cuius  bafis  oq 
plana  *quabit  annulum  planum  klhdgs  , vtpote, 
quod  fit  quoque  refidua  zqualis  bafis  rp  circulo 
■apl  ablata  plana  bafi  Pqzquante  i acl  bafim . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  XX. 

Annutus  foltdus  rotundus  aquatur  Cylindro , 
cuius  reclangulum  per  axem  fit  aquale 
annuto  plano',  qui  per  diametrum  tranfu , 
ty  circulus  bafis  seque  tur  annuti  circulo . 


tur  bac  coni  fuperficlei  couexz,fr  altitudo  d*-  fit 
lL  i II  e conus  eritf  zqualis  Rhombo  baci  exid. 
propof  h.  item  fit  1 1 m , cuius  bafis  mm  sequet 
fuperficiem  conuexam  coni  oah  ,8e  altitudo  ea- 
dem dl  , eritque  ex  probabitis  probof  1 6.  coouS 
ille  t Lm  equaiis  Rhombo  gi  ah. Et  quia  tota  hu- 
ius bafis  zquat  fuperficiem  totius  coni  c ah, St  RLt 
fuperficiem  conuexam  coni  bac;  & e f h.  fuperfi- 
ficiem  refiduaBGHC  erit  bafis  t n m bafibus  c f K»& 
»ST*qualis,fir  altitudines  Dt  erunt zquales, cum 
«rgo  coni  (qualium  altitudinum  ex  prop.y.  Tr.h. 
fe  habeant  ad  inuicem,  vt  bafes , erit  conus  t l m 
•qualis  conis  e l h , & r.Lq  , & item  eX  didis 
Rhombo gaihj  fed  conus  r.lt  xquahs  ell  Rho* 
bo  baci  : Ablatis  itaque  illis  zqualibus  erunt  re* 
fidua  zqualia  e L h conus  , 8c  BciCH  refiduum 
Rhombi . 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XIX. 

Annutus  f olidus , cuius  bafis  quadrata,aqua- 
lis  e(l  parallelepipedo , cuius  vnum  Iasus 
fit  aquale  annuit  altitudini , (y  bafis  a- 
qualis  annuto  eiufdem plano . 

Sit  Annnlnt  folldtis  abcdf.t  . Dico  hunc  efle 
aequalem  parallelepipedo  Nv,  cuius  vnic* 
fuper ficiel  qo  zquetur  fuperfides  annuli hli 
icd,  8r  altitudo  h*  altitudini  Lb  . 

Sit  prifma  Nu  quadra gul(  bafis, & zqualis  bafis 
iiobafi  bapl  cylindri  bpahxA portio  parallelepi- 
pedi  > feu  prifmatU  «quali»  bafi  qp  cylindri  in- 


Slt  annulus  folidus  circularis  quoad  fuperficiem 
abcogc  , 8c  cylindrus,  cuius  red  ingulum  per 
axem  SRQpfit  cqialu  annulo  plano  abfiedAeg» 
circulus  circulo  bafis  qor . Dico  hunc  annutum 
effe  zquilcm  cylindro  svro. 


Probatur . Nam  inferibatur  primo  in  cylindro 
Prifma  qc^iiTs  bafis  quadrate , &:  (imiliccr  in  an- 
nulo priima  zquale,  6c  eiufdem  bafis  ccdHabcX 
prec.  erunt  zqualia  . Infcribantur  rurfus  conicz 
fuperftcici  fegmenta  planjfi  sxrpzo  , &RVTqvo  , 
8r  glihbKj&t  dNc.amh  in  annulo  folljo  omnia  erue 
zqualia  inuiccmob  zquales  bafes  nNV./r  sxT,»rc. 
& zqualis  altitudinis,  ac  circulus  gch  : liqui  .'em 
ex  prop  4«  Coroll.  Trad.j*.  quantum  augefeit 
extima  qucltbct,  vt  gncmH,  tantum  dccrcfcic  inti- 
ma corrcfpondcns  fu  perficies  ,8:  fumpta  in  rquall 
remotione  a pundo  g , vel  H.* quare  fupplcnti- 
bus  illis  , quz  augefetint  defedum  fuperficie- 
rum  deficientium, oinnci  erant  (qualis  altitudinis 
ac  longitudo,  quam  przbct  circulus  gCH  . Qua- 
propter fi  in  cylindro  qs  figura  folida  rot  lace- 
rum zqualium  inferibatur,  cuius  latera  zquentur 
infcriptarum  annulo  folido  fuperficierum  redis 
lateribus , vt  qjf  ipfi  lb,  Oe  alia  alij»  erunt  omntf 
Kkkk  X fuper- 
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fuperficics  (olide  figurx  cylindro  infcripfx  eiuf- 
dem  jlutu-lmit.  ac  quy  in  annuJo  foltdo  infcrfptx 
fuere.  Siqutdc  cylind  i altitudo  ponitur  ex  Theli 
{qualis  annuli  circulo  r.c«,cuius  altitudine  mutui 
Te  fupplendo  inuicem  cquant  fuperficics  anulo  in- 
feriptx,  'deoque  pUnx  fuperficics  annuloinfcrip- 
tg  erunt  ciu flem  altitudinis  ac  illar,  quxin  cylin- 
dro fuere  inferipex.  Sunt  autem  etiam  bifes  z- 
quales»  vtpote  triangulorum  cNd>  Sr  qjo  xqus- 
lium  ex  thrfi  . Qiudcre  omnia  (olida  priimata  an- 
nularia inferipta  aunulo  folido  erunt  {qualia  pnf- 
maribus  inferiptis  in  cylindro  V.g.  Gndcamh 
prifma  anulare  prifmati  tc&orvTqyq  ex  prop.19 
Tnft.  H quia  fc ilicee  funictufdembafis  ny,&al» 
titudinis  IV  . 

Si  ergo  io  annuto  folido  tot  prifmati  annularia 
Infer  ibmrur,  quot  potiunt  inferibi , fimiliterqus 
in  cylindro  tot  quot  potiunt  inferibi,  omne  fpa- 
tiuro  annuli  prifnuta  ipli  infer  jpta.Ar  cylindri  cy • 
lindro  inlcripra  aiequabunt  . fcd  fada  qualibet 
multiplicatione  fcinpcr  perfeuerant  {qualia:  Ergo 
fol  iduas  cylindri  ,&  foiidicas  annuli,quas  xquant, 
erunt  «quales » 

coroll  arivm. 

Hinc  autem  eft  fuperficics  globofas  tum  annu- 
li itum  cylindri  dfc  xquales, quia  omnia  plana 
annulo  infcripttbilia,que  figura  eius  quantu  poteft 
multiplicata  xquanc , fune  omnia  fi  (imul  fuman- 
tur fupplenttbus  incrementis  cxcrefcentium  defe- 
ftibus  deficientium  xqualia  omnibus  planis  figu- 
nt cylindri  xquali  numero  laterum  fimiliter  ia- 
feriptf  i vt  patet  cx  ofteofione  prxe.  propof. 


lindrus  quoque  eft  , vt  j ad  a . quod  fit , vt  alciro- 
do  ia  ad  altitudinem  ea.  Qmre  cylindrus  it,  te 
Hc  erunt  xqualcS  ex  9.  I.y.  ablato  itaque  communi 
cylindro  pv  remanebunt  aquales  cylindrus  refi- 
duus  PC|&  annulus  ighpT,  bc  lic  de  exteris . 

COBOL  L ARIVM. 

Hinc  colligas  ornnts  fupcrficies  orizonrafet 
horum  annutorum  {qtiari  cyliodricis  V.g. 
IHCV,  vel  pr  . Ratio clt  , quia  bafes  dicunt  ' 
eandem  proportionem  ac  cylindri  . Vndc  fi  cv. 
lindri  crefcunt  per  augmenta  zqualia  cuam  bales 
Annulares  eodem  modo  crefecnt, 

EXPENSIO  III. 

Pe  quorumcumque  corpbrumfolidttatey  quo-  4 
rum Jcfliones  bafi  parallela  Jmt  fimtles , 
aut  a-jutles  . 


PROBL,  I.  PROPOS.XXI. 

Annui j,.  folido,  cylinlris  aquales , vel 

proportionales  reptrtrf. 

Eferibatilr  Partb-jllcum  eoMidex  lACiflc 
clrctzumcylindri  deferibantur  xqualii  al- 
titudinis Dfite  » T inferibatur  quoq;  eifdem  cque- 
altus  DV.  Dico  rcliduum  ablato  bv  i T 1 cylindro 
cfle  annulom  folidum  arqualf  folido cylindro  dp. 

Probitur.  Quia  annuli  folldi  refidui  ablatis 
cylindris  inferiptis  a circumicriptis  omnes  funt 
remanentibus  ad  altitudinem  axis  relidui  euc&i » 
& eircumfcriptis  cylindris  {quales  . 

Quod  fic  ofiendo  in  Parabola  a 1 c efl  t A «d  e A 
ex  propof.5.  tradi. 24.  vt  quadratum  t 1 ad  qua- 
dratum e D,fed  t a cfi  dupla  t e ex  tfF;£ione  . Er- 
go etiam  quadratum  1 1 duplum  erit  quadrati  o e ; 
quare  etiam  circulus  ex  It  femidiametro  duplus 
erit  circuli  ex  e o radio,  te  ideo  ettain  cylindrus 
it  duplus  erit  cylindri  df  cx  prop.  y.  tra&.  h, 
fcd  etiam  Nf  duplus  eft  cylindri  vo,  Ergo  cy- 
lindrus IT,  8e  Nr  funt  xqu ales»  ab! ato  itaque  cy- 
lindro VD  communi  annulus  refiduus  folidusir 
remanebit  folido  cylindro  df  xqualis  . 

.Eadem ratio,  atque  oftcnfio  enc  de  cylindris 
qulbufcumque  inferiptis, & eircumfcriptis,  alijs. 
Sic  r a eft  ad  e a ex  prop.y.  Tradi  14  vt  quadra- 
tum ( t ad  quadratum  p e , & ita  circulus  1 1 radio, 
& cylindrus  it  ad  circulum  ex  p c,  te  cylindrum 
Pc  • fed  t^  ad  c a eft,v t|.  adi.  Ergo  etiam  cylin- 
drus  AT  ad  cyliodru  ro,  vt  j.ad  s.  erit/ed  huic  Hc 
• * • * 


CVm  aliquando  corpora  reperfantur,  qu*  ir«  * 
regularis  quidem  figura  funt,  fcd  tamen 
cubationem  non  refpuuot;  hinc  de  illis  agere  o. 
portet;  quorum  multa  attulit  Ambrofius  i San- 
fto  Vinccutio  agens  dc  Dudhbus  j Icdnosabipi* 
non  nifi  vnicum  exemplum  excerpemus. 

THEOR.  L PROPOS.  XXII. 

Si  dentur  tria  plana  communem  habent  id 
altitudinem  ■,  m quibus  dufla  aquidt-  I 
flantes  parallela  ftnt  continue  proportio - 
nales  | CP  e v illis  planis  corpora  flor* 
mentur , ea  corpora  erunt  arpualta. 

Etur  portio  circuli  ee.vc.Sr  mc  ex  quibus  fu- 
LJ  pcrficiebus  redangule  in  linea  c>  rnitla  in- 
tclligatur corpui  eredum  , quod  ex  duabus  parti- 
bus fuperficie  giobofa  eorudem  arcuu  iPccurua- 
ta,  vel  bac  comprehendetur  ex  alia  parte  vero 
fupcrficlebuJ  planis  ifcc, cuius  vnicum  Istus  cur- 
ua  terminatur  ppo  alterum  veto  plano  iac  . Dico 
hoc  corpus  efle  arquale  corpori , quod  ei  duobus 
icmicirculis  ■ vc  quadrati  volti»  exoritur  . 

Jnfcribaotur  lingulis  planis  pqwalis  altltudi- 
nis  rcdangula,  vt  T Oj  St  vq^,  8r  Qa.fc  Cf  rcra  in 
gulzlincgin  plano  bdc  dudz  lingulis  io  plaoa 
•*c  cxiflentibus  cpdcm  (int.k  ex  ilhs  componam 
cur  rcdangula  eas  redinguld  vnienJo,>lla  erunt 
«qualia  quadratis  ex  Imt is  iu  ite  conftitutU . Si- 
quidem  cx  ptof.js.  iib.^  iUdaugulum  ■«  vq, 
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«quale  eft  quadrato  qb,  fed  Qi  xquatur 

Ideoque  quadratum  Vo  xquabitur  redangulo  ex  1 ■ 

pq^.&q^.  Sic  ex  eadem  prop.jfJib.j,  re&angu-  THEOR.  I!.  PROP.  XXIII. 


Iu  ex  xN,  a c nm  xquatur  rcdanguio  ex  »n,  Se  Nc, 
quod  xquatur  quadrato  Ne  ex  eadetn  propof.  vnde 
redangulum  xn,  Be  mn  «quale  erit  quadrato  ne, 
fic  dicas  de  alijS.Si  ergo  ex  iftis  bafibuS  parallele* 
pipeda  intelligatur  ercda  «qualis  altitudinis  om- 
nia erunt  «qualia  illis  exprop.ip.Trad.Bj.qu* 
quadratis  bafibus  «qualis  altitudinis  eriguntur 
V.g.  parallelepipedum  pc^fuper  red angulum  ex 
Pc^,  &qa  eredum  erit  «quale  paraileiepipedo  ex 
Vc^quadrato  credo  ia  altitudinem  eandem  e m,& 
fic  dicas  de  alijs . 


corpora  tjueifcumrjue  habentes  bafet-  in 
eandem  atntultnem  fubuecl*  parallelo 
di/flv  bajisftnutccm  erunt , vt  ivft  bafes . 

AD  perfedam  corporum  cubationem  prpter 
conos.  8e  cylindros  videtur  etiam  necefia- 
rium  nofecre  omnia  ea  corpora , que  cylindri  na- 
turam fapiunt » Se  funt  ea  , que  parallelis  lateri- 
bus inuiccm  a quacumque  bali,  feu  elliptica , feu 
cuiufcumque  incerte  figurf  in  altum  eleueiuur, 
fi uc  oblique.liue  rede, dummodo  inalceram^eqna- 
lem  ,&  fimilem  bafim  terminent : ea  v er 6 t,yl»n- 
dr.icca  dicemus . 


ficiebus,  tk  BAcpIterum  ex  fcmicirculo  bvc  dican- 
tur inpqtulia . Dicatur  V.  g.  corpus  ex  bpc  con- 

ftitutum  maius  quantitate  e.  Et  infcribantur  tot  5int  duo  corpora  a bcl  ,Se  def, quorum bafes 
j p»rallelenipeda  in  rtroque  modo  predido,  vt  ex  **C,  Se  de  altera  quidem  quacumque  bac  V.g. 

prdp  i7.Trad.xj.  fieri  pofie  oftendimus  donec  curuis  AB,  &r  hc  , «Itera  vero  quadrata  de  . Dico, 

folida  in  vtroque  mferipta  relinquant  minorem  quod  ficut  Bac  eft  ad  de:  ita  corpus  bacl  fuper 

quantitatem , quam  e,  tunc  rcdangula  foltda  ltf  primam  bafim  ad  corpus  Okf  fi  firu«queale*  . 
corpore  ex  femicirculis  bvc,  quod  dicitur  matus  Jnfcribantur  tot  red  ingula  in  bali  aec  ex  oro* 
conftituca  , effent  adhuc  «qualia  iliis,  qux  in  pof.t.Tr.jO.  donec  minus  euadit  fpatium,  qu&J 
corpore  minori  ex  planis  arae,  Se  bac  conibtuto  inter  curuas  ab,  Se  bc  intercipitur.  Se  rcdangula 
1 iofcripta fotu,  hfc  itaque  eflent  maiora  corporcdn  inlcripta.omnidata  poffibili  quantitate , & fuper 
quo  inferipta  funt . Siquidem  fuper  aret  difteren»  illa  parallelogrammt , vtr,H  eriganturparalle- 

tiam  e, quj  inter  corpus,& corpus  inucoitur, quod  lepipeda  chi  , acque  cleuata  , ac  folidum  dep  ob 

omnino  abfurdum  eft . ean  Jctn  altitudinem  datorum  folidorum  abcl  , 8e 

• • opp,  que  omne  quoque  fpatru  noffibile  inter  cbil 

COROLLARJVM.  cufu  am  fupcrficicm,  Se  fuperfides  folidorum  ii»«* 

feriprorum  occupabunt:  Quare  parallelepipeda 

ER.it  autem  eadem  oftenfio  etiam  fi  bvc  non  fic  inferipta  ipfa  tandem  abcl  foliditatem  adequa- 

femrcirculus,  fed  portio  circuli . Quamob-  bunt:  Nam  fi  non  f quirent,  noue  infcriotiooii 
f rem  generaliter  quando  dantur  tria,  aut  quacuor  parallclepipcdorum.fc  i leo  fuarum  bafium  dare^ 

plana , In  quibus  dudf  fingulp  , aut  fint  tres  con-  tOr  locus  in  bafi  abc  , 8e  ficcrontra  Tbefim  omni 

tinue  proportionales, aut  quatuor  proportionales,  poffibili  quantitate  minus  fpatium  non  remanfif» 

1 EX  quibus  nimirum  medrjs  fiant  redangula  equa-  fct.  Vertim  paraHelepipcda  fingula  inferipta, 

lkextremisullaplana  redangul^  compofitaA’ fe  cNifuntad  folidum  eiufdem  altitudinis  ©er,  vt 
enndum  alia  latera  fupcrficiebus  re£angul£  fe  bafes  V.g.  ghi  adof , vt  bafiscH  ad bafim  de, 8i 
conjungentibus, feu  eurois,  feu  redis  circumue-  fic  de  alijs.  * 

ftlta  prout  latera  curua  funt, fed  reda  cnnftituent  Quare  ex  prepof.  1 7.  lib  y.  omnia  quaque  foji- 
corpora  aqualia  illis,  quf  fupcrficiebus  operiun*  dainlcripta  in  abcl  erunrad  folidum  kef.vi  bafes 

tur  , quorum  para  Ilei*  «que  diuif?  lofcriptp  pque  omnes  parallelogramine  cit,  Se  cct.  iraferipte  in  ' 

poffuat , fic  propof.  70.  Traft.  24.  femiclipfis  ABCbali  ad  bafiin  D&  : fed  illp  equine  abc  bafim 

fhg  cum  altera  eiufdem  portione  rc&anguld  folidi  abcL,  ficut  4Sc parllclepipeda  infcppra  fo|i- 

vnita,&  fupcrficiebus  fibi  inuicem  incidentibus  dum  aicl  i vc  dixi  , ergo  folidum  a aci,  cf  it  ad 

veftita  conftitucnt  corpus  aquale  triangulo  femi-  folidum  def  ex  7.  prop.  1 ib.5.  vt  bjfis  nlCaiiu- 

paralklogranum  fc  fi  fecundum  diametrum  Fere*  fimus  k ■*  ♦a  t 

dangulc  vniatur  , & fimiliter  redangulis  fibi  in-  Sk  deinde  aliud  corpus  MvT  jqufaltum.vtABci» 
uicein  fupcrficiebus  terminent  uri  idem  afleres  dc  iterumjquod  corpas  a erit  ad  »rrv  oor- 

prop .69.  cmfdcm  Tcad.  & fic  dc  cctcris  • pus,vt  bafis  abc  ad  bafim  mT,  Quonia  accl  ror- 

.r  ■ .. ...  .i.l  '.  /i  pus  eft  ad  DEP  corpus  eii,vt  abc  bali s aJ  m b ifim, 

«l  8r  ob  eandem  casioneai  io/:utrrtndvqut  DBf  corpus 

, mTv  corpus,  V tDE  ad  m Terit  ex Sjftd  ABCL  corpus 

a<i  Mf  C0^Ptt^  vt  AEcbafisadMT  bafim.; 
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CORO  LL  ARI  VM. 

Hinc  patet,  qnod  fi  h{c  folida  {quales  habue-  * 
rint  bafes,  & altitudines  {qualia  fint , quia 
tura  referantur,  vt  bafes,  8e  bafes  referantur  pro* 
portione  «qualitatis,  fequitur»  vt  etiam  ipfa  cor- 
pora eadem  {qualitatis  ratione  inuicea  refpon- 
aeant • 

THEOR,  III.  PROPOS.  XXIV. 

Vi  cor  for  a cylindracea  squalium  fimtltumy 
{yjimtltter  fo fit  Arum  bafium  fint  diuer • 
fs  altitudinis  inuicem  correfpondcbunt, 
proportione , vt  altitudines . 

*Qlnt  corpora  cylindracea  iicr,  EDFO,qux  ob^ 
O tineant  bafes  omnino  «quales  quoad  latera 
«ream  » 8e  politionem  . Dico  ca  cfie  iauicem,  vt 
altitudines  . 


THEOR.  IV.  PROP.  XXV.  * , 

-■  ..  i 

Cylindracea  Corpora  y quorum  reciprocantur 
bafis , 0*  altitudines  funt  aqualia , 0 
squalium  cylindraceorum  reciprocarum 
bafes , O*  altitudines 


*Q  It  corpus  eylindraceum  abcd,  tk  sliud  efioI 
v 7 Sitque  bafis  abc  ad  bafim  filtvt  altitudo  EO 
ad  altitudinem  co  . Dico  h{c  corpora  die  {qua- 
lia . Quod  oftenditur  eodem  modo , ac  prop.  is. 
Tra&.  h.  fiant  enim  OL»N  ciufdcm  altitudinis 


fimiles»  fi  diuidantur  parallelis  in  partes  «quales 
erunt  omnia  rrdangulacircomfcripta  bafibusc- 
qualia  V.  g.  sqje&angulo  do  , & alia  fingula  ia 
pac  lingulis  in  dee.  Quare,  8e  parallelepipeda 
luper  eas  hafes  erc&a  folida  ipfa  cjrcumfcnbentia 
erunt  ad  inuice  ,vt  altitudines  V.g.wcr  folidfierit 
ad  d? v folidti, vt  altitudo  qr  ad  altitudini  ov  . Sic 
redangu  Iu  folidum  n rl  ad  folidu  Mry  ob  «quales 
bafes  Ng,8f  mP  e fi,  vt  altitudo  ai  ad  altitudine  fy 
ideil  vt  folidum  ir  ad  rTfolidum,&  ita  dicas  de 
omnibus  alijs  . Quare  ex  prop.17.  lib.y.  ita  erant 
omnia  folida  bct,  te  hbL,  &•  cet.  parallelepipeda 
in  corpore  folido  scai  circumlcrfpta  ad  omnia  fo- 
lida parallelepipeda  dfv,  mpjt  , 8e  c{t.  in  corpore 
Dfp  a circum  feripta,  vt  altitudo  qt  adov  . Ergo 
& ipfa  corpora  talia  erunt , cdm  omnis  pofiibilis 
circumfcriptio  tandem  ipfa  folida  ex{quet,  vt  to- 
ties diximus. 

COROLLARIVM. 

* r T Inc  autem  colligitur , quod  edam  fi  bafes 
11  non  fint  fimiles,  idem  tamen  fcqoi . Nam 
detur  folidum  Kz,cuius  bafisz  non  fit  fimilisbafi 
cabj  fcd  tamen  {qualis, Sr  idcobafi  FED,(ltq$  elcua- 
tutn  fuper  illam  eylindraceum  * quoddam  corpus 
ad  eandem  eleuationem  eylindracci  Dfoex  nrf{. 
Coroli.«runt  {qualia  eylindraceum  Difc.Sr  fuper 
z/edcABicylindraceu  refertur  ad  tDic.vt  altitu- 
do ai  ad  altitudinem  eg  . Ergo  etiam  ad  cotpue  in 
z locatum  «quale  ipfi  fdec  referetur  • vt  ai  ad 
eo  , idcft  .ft  ai  ad  «qualem  xH  altitudinem  cor- 
poris z. 


on, ac  cD,eritque  ex  pr{ced.rvo  folidum  cyliodra- 
ceum  ad  nolm  corpus  eiufdem  bafis  , vt  altotqdo 
aoad  alt>tudinem  ON.fed  vt  eo  adon  ex  by notho» 
fi  , ita  eft  bafis  aRc  ad  bafim  b i v vel  olk  • vt  mo- 
tem ABC  ad  bafim  olk,  ita  e(l  ex  prop.pnrcetL 
folidum  a »cp  ad  folidum  OIMm  . Ergo  eidem  fo- 
lidoOLMN  folidum  eifo,  5r  abcd  eadem  dicunt 
proportionem  altitudinis  EO  ad ON  altitudinem. 
Quadereex  7.  lib.y.  erunt  hfc  folida  cylindrate» 
inuicem  «qualia . Secunda  quoque  pars  cnfon 
modo  probatur  ac  prop.n  h. 


* 


COROLLARIVM.^ 


Hlncenafcitor  omnes  cylindros  Efliptiens  ok  / 
mirum  quorum  bafis  Ellipfis  eft  efle  {qnakfc- ' 
fi  obtineant,  vel  bafes,  & altitudines  xquab»,  vqft 
bafes  altitudinibus  reciproci  proportionales  : 
Item  effe  ad  inuicem  in  ea  proportione  qui  bafes 
fi  fuerint  tantum  «quales  altitudine , quod  & fue- 
rint «quales  bafibus  tantum  fe  inuicem  refafrcaVt 
altitudines.  Quibus  poteft  addi  quod  fi  fui 
fimiles  habeant  triplicatam  fuorum  diam 
feu  axium  proportionem . Quia  omnes  p 
axis  ad  applicatas  ad  diametrum  eandem  propor- 
tionem dicunt  ex  def.ellipfium  fimilium  prop.f  b 
Traft.24.  idcoque  omnia  prtfmaca,fcuparaliclepi- 
da  in  cis  mfcripeafimilia  • Vnde^rc. 

EXPENSIO  IV. 

Vt  Conii  Ellipticis  , atque  conis  in  limam 
rcftam  ttt minantibus. 

t * 

SVnt  coni  diuerfx  rationis  ob  dluerfam  bafim, 
quod  fit  elliptica  , vel  hyperbolica , de  qui- 
bus follditas  pr{tercunda  non  cQjvndclic» 


THEOR. 
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THEOR.  I.  PROPOS.  XXVI. 

’ Conus  in  retiam  lineum  terminans  e ii  ad 
conum  in  punitum  terminantem  ciujicm 

ia  fis , &>  altitudinis,  ut  }.  ad  l. 

* . , . i ' 

*Qltcono»»iciv)oem<Iefcripfimui  pr.8.  tr.»j. 

.3  In  liacatn  re&icn  ter  minaas  • Dico,  quod  ad 
conum  mm  ciafdcqa  bafit.fc  altitudinis  fc  habet, 
*t  j.  ad  a,  i • . ■ 


THEOR.  II.  PROPOS.  XXVII. 

Conus  Elliptica  iafts , &•  eiufdem  normalis 
altitudinis , feu  rectus , b obliquus  e(l 
aqualis  cono  eiufdem  normalis  eleualto- 
nis  bafis  circularis  ; qua  tamen  fit  aqua- 
lis Elltpfi  cono  Elliptico  bafim  fuifltr* 
nenti . 

Robatur  . Nam  fi  aflumantur  ia  bafi  coni 
1 circularis  parces  quales  peripherie  circuli 
n TRjfubccndancurq;  re&ar.  vt  xr,te  ab  ijfde  pun- 
gis perpendiculares  ad  diametrum  ducatur  xo,  it 
th ,8t  c(t. Deinde  axi  elliptico  cb  bafis  coni  ellip- 
tici bac  circufcribatur  circulus  bfc,  cui  diuifo  in 
*quaies  numero  partes  , vt  circulus  nu  eo- 
dc  modo  redf  fubtrafiantur  EF,te  Icgmcntis  peri- 
pheri;  ab  ijfdemque  punctis  in  axem  bc  normales 
ferantur,  vt  ed,&  h,  Seducatur  fubtcnfa  ambitui 
elliptico  i»<^  te  fiat  prorluc  eadem  operatio,  quam 


Probatur  . Infcribantur  enim  in  cono  in  Ii* 
aeam  terminante  prlfmata  hoc  modo.  Ducatur 
per  fubtenfamF  h,  te  ot  parallelas  planum  FP.Pr. 
Rurfufq;  per  »t,ho  parallelas  pians  Fri,oHp,cr»rq; 
prifma  bifis  quadrata  FHroiP,  fiat  vero  io  bafi  ;- 
quaii,  te  fimili  ex  Thcfi  coni  mnc  eadem  operatio 
conlticuendo  fuper  «qualem  bafi  n,  te  fi  micm  t^v 
Sy  pyramidem  , qu*  erit  jqualis  altitudinis  . 
Gum  itaque  prifma,  te  pyramis  fine  «qualis  alti- 
tudinis, te  bafis  erunt  ad  iouiccm  , vt  pnfma  ad 
pyramidem  . At  vero  prifma  bafis  qua  Jrat;  fe  h*- 
betad  pyramidem  eiufdem  bafis,  vc  j.  ad  a.  . Si 
ergo  in  cono  in  redam  terminante  ioferibantur 
talia  prifmata, quo  vfque  dcfcnbi  pofCnt,  te  in  co- 
no item  acuto  «qualis  numerus  pyramidum  fuper 
«qualem  fimlfqj  bafem.omac  fpatium  tum  huius, 
lura  illius  coni  abforbebltur,  te  occupabitur, qua- 
re cum  femper  omnis  infcriptibiHs  multitudo 
prifmatum  in  cono  in  redam  terminante^:  in  co- 
no in  pundum  finiente  fc habeant,  vt  ad  ».  ni- 
mirum, vt  prifma  quadrat;  bafis  ad  pyramidem, 
erit  ipfe  conus  in  redam  terminans  ad  conum  in 
pundum  finientem,  vt  j.  ad  ». 

Quod  vero  prifma  quadrat;  bafis  fit  ad  pyramide 
eiufdem  bafis , & altitudinis, vt  numerus  f,  ad  nu- 
merum a.  patet . Nam  prifma  » quod  femper 
obtinet  quadratam  bafim  eft  triplum  pyramidis 
triangularem  bafim  habentis  e*  pr.M.pi.  h.  at  ve- 
ro pyramidis  quadrat;  bafis  exprop.  y.par.i.  h. 
elt  dupla  pyramidis  triangularis  bafis.  vnde  prif- 
ma ad  talem  quadrat;  bafis  pyramidem  fe  habebit, 

”»  . ~f-  1 v , 


exhibuimus  prop  14.  trad.^o.  erunt  fpatia  ellip- 
tica l’i  qd  fqualia  fpafijs  circoliribus  XTOH,  vt 
ibi  offenditur . Si  ergo  fuper  h;c  fpatia  Pyramides 
eleuentur,  cum  in  eandem  eleuationem  extolian- 
tur,  erunt  ;quales;  quamobrem,te  ipfi  coni  erunt 
cquales . St  enim  coni  cflent  in;quales  fequere- 
tur  illud  idem  abfur Jum,quod  in  pyramidibus  af- 
fignauimus  pr. ji.p.i.Ii.  nempe  fi  circularis  V.  g. 
clfet  minor  quantitate  z } quod  ab  eo  tot  pyrami- 
des inferipte  aufeiri  poflent, donec  remaneret  ali- 
quid minus  quantitate  z proximi,  te  tunc  fa&aa*- 
quali  numero  ablatione  Pyramidum  infcriptarom 
continue  cquatium  quantitate  pyramidibus  a co- 
no  circulari  minori  ablatis, remaneret  aliquid  mi- 
ius  iit  cono  elliptico  Bac,  vtpote  maion  j quam 
refiduum  coni  circularis  nmr  . Si  ergo  auferatur 
adhuc  ab  hoc  cono  elliptico  Bac  aliquid  cquaie, 
vel  maius  proximd  differenti;  Z,  cdmtei  cono 
circulari  mN*  idem  numeras  pyramidum  p qua- 
lium deduci  pollet»  aufcrerctur  aliquid  maius  dif- 
ferentia z a cefidno  coni  bmh  minore  , quam  dif- 
ferentia z»  quodclfct  abfurdum  . 
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COROLLARIVM  I. 


*T  Tine  primo  e nafcitur  conos  ellipticos,!!  fint 
n cquJium  balium  , Se  equalis  altitudin* 
cflc  inuicem  (quales  i quia  cercio  circularis  bafis 
aquabuntur. 


COROLLARIVM  IL 


Vod  fi  Habeant  bafes  altitudinibus  reciproci 
proportionales  , quod  lint  (quales  . Nam 
fit  coni  altitudo  ia  ad  altidudincm  coni  K,  vc 
bafis  coni  k ad  bafire  coni  sac»  fitque  coni  x ellip- 
tici aqualis  bufis  coni  G,Sr  (qualis  altitudo, & ideo 
conus  circularis  c.cono  k elliptico  xquetar;ficuc 
conus  Nmr  circularis,  cqualisbafi,  &altituduie 
xquatur  cono  bac  : Erunt  ergo  ifti  coni  circulares 
o,  & nmr  ex  prop.ii.h.  equales  , quod  Se  reci- 
procentur bafes,  Se  altitudines  , quod  lint  (qualcS 
bafis  coni  c ipfi  bati  coni  x,  8e  altitudo  altitudini 
ficuc,  & equalis  bjfis  coni w mk  bafi  coni  bac ,5: 
altitudo  altitudini . 

Quare  ficut  iJI(  reciprocantur  , fic  &*  ifte  , 
eritq;  bafis  coni  Nmr  ad  bafim  coni  c,&altitudo 
coni  c ad  altitudinem  coni  mNl  ; Ideo  coni  Nmr 
Se  c (quabuntur  cx  h.  Proptcreaque  bac  (qualis 
cono  nmr.  , & k conus  cono  c (qualis, inuicem 
jquales  erunt . 


COROLLARIVM  III. 

* PX  Bducuurquoque  conos  Ellipticos  xqualis 
L/  b jfis,8r  diuerfp  altitudinis  cfie  ad  inuicem, 
it  altitudines  ; quia  comis  circularis  nmr  (qualis 
altitudine,  Sebali,  Se  foliditatc  coho  BAC.V.g.  ell 
ad  conuni  c,  vt  altitudo  ad  altitudinem,  qui  conus 
cono  r foliditatc  bafi,  8e  alcitu  line  fit  (qualis 
quare  elliptici  cab,  &tk  ad  inuiccm  referentur, 
vt  altitudines,  & idem  licendum  de  bafibusin(- 
qua!ibus,fi  altitudines  fuerint  (quales . 


THEOR.  III.  PROPOS.  XXVIII. 


Duo  corpora  coni  for  mia , quorum  omnia  pla- 
na bafi  ipforu parallela  fimilia  fint ,c^*  /«• 
uicem  plana  huius  planis  alterius , erunt 
ad  inuicem , vt  bafes : dummodo  m aqua- 
lem altitudinem  afiti  rgant . 


Sint  duo  corpora  ad*c.  Se  evgf  ; qux  In  ean- 
dem  altitudinem  VqjvcI  DQjiormalcm  eleuen- 
tur,  in  quibus  fi  ducantur  plana  xquidiilantia,  ea 
inucniantur  finvlia  inuicem,  8e  bafi  , cui  parallela 
funt  ,8e  etiam  xque  eleuatis  fecantibus  planis  In 
alio  corpore  du&s  ; ita  vt  nc  dum  i N .V.  g. 
planum  ipfi  ac,  Se  no  ipfi  in,  vel  ac  ; fed  etiam  ac 
bafis  huius  adc  fit  ad  eg  bafim  alterius, vc  planum 
fecans  ni  ad  fecantem  lm,  Se  No  ad  pT.  Dico, 
quod  eadem  proportione  referrentur,  vt  bafes  . 


m 


TRACTA 


T V S XXXIV. 

Probatur.  Nam  fi  intelligantur cireufnfcripu 
cyfindracea corpora  xquealta  : tum  inuicem  , tum 
flecylindraceis  corporibus  alterius,  erunt  bxcad 
inuiccm,  vtbjfcs  e x prop.si  huius  . Siergohxc 
corpora  c a b D , e F c v afferantur  non  ad  in- 
uicem ref.-rri , vt  bafe»,  fit  m-nor  proportio  ab- 
CD  corporis  ad  evgf  corpus  , quam  A bc  bafis  ad 
CFG  bafim,  fit  ca  minor  quantitate  Z.  Itaque  tot 
cylindrace.i  corpora circumfcribantur  don  c dif- 
ferctla^qux  inter  a boc  corpus, 8r  i^fa  fit  x minor 
d ffcrcmia,quam  Z,6e  tunc  omnia  illa  cylindracca 
corpora  corpori  adcb  cireum(cppca  dicent  mino- 
rem proportionem  ad  evgf,  quam  bafis  abc  ad 
bafim  sfg,  quo  contra  ollenfa  ell  . Siquidem 
cum  lingula  referitur  in  abcd  ad  fingula  ir»  FVi», 
vt  bafes  fingulz  fingulis.  Smgulx  veru  bafes  obti- 
neant ex  thcfi  eam  proportionem  , qux  AC  ad  ig  j 
etiam  omnia  parallcleplpeda  referentur, vt  A*cba- 
fis  ad  ec.  bafim,  & tamen  minorem  dicerent  cum 
enim  coniforme  corpus  abcd  elfet  ad  evgf  m mi- 
nori proportione  quantitate  2 , Se  circum  fi  ripa 
, corpora  cylindracea  no  addant  quantitatem  * cor- 
pori adcb,  Icd  lolum  quantitatem  minore,  vtique 
dicent  ad  Rvgf  minorem  proportionem  bafis  abc 

ad  b^ftm  i i c.  . 

QubJ  & dicas,  fi  abcd  carpus  aderatur  maius 
in  proportione , nam  tunc  e ver  mimis  erit, quam 
kfc  ad  abc  bafim  , vnde  eodem  argumento  vti  po- 
teris; cdm  itaque  abcd  ad  evfc  non  poflie  obtine- 
re, neque  maiorem  , neque  m*norcn»  proportio- 
nem bafis  abc  ad  bafim  FCG  conlequctur  eandem. 


COROLLARIVM  I. 


* r T Inc  cnafcitur  ; qubd.fi  hrc  corpora  fuerint 
i 1 «qualium  balium,  quod  fc  reterent,  vt  al- 
titudines : quia  plana  quoque  huius  ad  plana  fc- 
cantia  alterius  in  tafdem  numero  partes  erunt  x- 
qualia  : Quare,  Se  cylindracea  torpora  huiccir- 
cumferipta  ad  cylindracea  .dreri  circumfcripta 
erunt,  vt  altitudines  Imius  ad  -lticudioes  alterius. 
Se  cxt.  vt  eodem  argumento  peifuadcrc  nbi  po- 
terit. | v * 

COROLLARIVM  II. 

Hinc  rurfuseft,quod  iintxqualia,fifiqc  (qui- 
les,  tum  altitudines, tum  bafes  . 


THEOR.  v.  PROPOS.  XXIX. 


Solida  corpora  , quorum  omnes  bafes  bafi 
paralleU  fimtles  fint9  c?*  altitudines  ob- 
tineant baftbus  reciproii  proportionales 

aqualia  funt . . . , * ‘ 


It  abc corput  quoddam  , cuius  altitudo  nor- 


— ,AUIU,  «IIIUUU  IIU,  ■ 

- S malis  HC  fe  habeat  ad  aLittfrtinem  alterius 
corporis  cl;  vt  bafis  oyF  ad  bafitr.  atb  reciproci. 
Omnes  vero  fediones  , qux  parailelx  bafi  fiunt, 
fiht  fimiles  ipfi  bafi  • Dico  hxc  corpora  cfie  (qua- 
lia . 

Probatur  . Nam  circnmTcribantur  vdinqoe 
folida  cylindracea  eodem  numero  multiplica- 
ta . Diuidantque  altitudine*  in  partes  proportio- 
nales ex  18 .1  ib.^.Sc  in  fingulis  corporibus  V.  g.  In 
acbt  inuicem  xquealca, ficut, Se  io  cory  vnde  erit 
altitudo  e H ad  altitudinem  U>,  vt  HC  ad  Gl  , Idcft 
ex  Thefi,  vt  bafis  oyr  ad  bafim  ati  . Vnde  ex 

pt(C. 


Digit 


DE  SOLIDIS  PLANIS  SVPERFICIEBVS  CONTENTIS 


pr-t$cum  hse  cylindracca  atsk.St  DyfQ.habeant 
lltitodinca  bafibaa  reciproce  proportionales  crijt 


aqualia.  Idem  afferendum  de  cylindracco me nK, 
9e  poqr.  nam  altitudo  i*,  ideft  rqualissu  adoS, 
aut  arqualcm  ol,  vtbafispoq^J  balimNiM  reci- 
proci , erit  quoque  folidum  meNk  folido  POQL  f * 

2uale  , fir  idem  afferas  de  omnibus  alijs  circum- 
rriptibilibua  . Quapropter  eum  omnia  cylindra- 
eca  iolido  acbt  circumfcript ibilia  fio^xqualta  fo- 
hdis  cplindraceis  folido Dcry  circumlcript  bili- 
bus , fi  hac  multiplicentur  quantum  multiplicari 
pc(Tunt,occupakur  ex  pr.  14  Tr.33.omnc  quantita- 
tem poflibilem . qua  inter  (olida  exhibita,  & cy- 
lindracea  circumicripta  intercipi  queat.  Vnde 
aulla  quantitate  poflibili  ilia  cxccdct,quare  etiam 
ipfa  eorpora,quoru  omnia  plana  bafi  parallela  fint 
fimilia,  fit  habeant  altitudines  bifibus  reciproci 
proportionales  inuiccm  erunt  aqualu  . 

EXPENSIO  V. 

De  Conci  litus  Hypertolicii . 

COnoidcs  Hyperboli  cum  efficitur  ab  hyper- 
bola  circa  iuum  axem  verfata  . Quare  fi  fe- 
retur i plano  rcdangulo  ad  axcin  illa  fcdio  erit 
circulat . 

At  fi  i plano  ad  axem  obliquo,  fedio  erit  ellip- 
fis,  vt  fupra  oftendimus  T ratt.  15.  Expcnf  5. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXX. 

Conus  infcrtptus  ad  cjuodhbet  FJyperbohcum 
Consident  eam  proportionem  bibet  rfusm 
diam:/er  cum  tranfuerfa  diametro  tota , 
ad  diametrum,  & diamtlrUm  trsnfuer- 
fatn  cum  dimidio  ctufjcm . 

•Qlt  quodlibet  Conoidcs , fcu  red anguli  , fcu 
» 1 oblSqui  fe&um  abc  Dico  conum  Infcriptum 
Item  abc  habere  eam  proportionem  ad  conoidem, 
tjuim  diameter  ea  cum  diametro  tranfuerfa  ab, 
toca  inquam  e p cx  iftis  compada  habet  ad  duas  , 
nimirum  diametrum  s a, cum  diametro  tranfuerfa 
ad  , &r  huius  dimidio  fd,  tdell  tv  . 

Progrcfl*  |.  Sit  itaque  conus  z ; cui  conus  bac 
habeat  cam  proportionem,  qua  f.d  refpicir  fB. 
Dico  huic  cono  conoidem  hypcrbolicum  eflcx- 
quale;  quod  fi  tale  non  eft  , erit  aut  maius  co- 
noidcs, aut  minus,  fcd  neutrum  efle  poecft ; Ergo 
erit  squale . 

Progr.  1 Nam  malus  fit,  fi  id  efle  poteft,  A*  in- 
fcnbatur  in  conoidc  figura  infcnpta,  Sc  circum» 


*** 

feripta,  ex  multit  cylindris  conftans  eiufdem  alti- 
tudinis . Quales  infcrlpti  funt  ei4  lG  , fir  quale* 
circumfcripti  te,  kh,  adeoque  multiplicentur 
ex  propof.14.trad  .33.  vt  figura  circumicripta  fu- 
per  infcriptjm  minus  addat , quam  conoidea  fu- 
per  conum  z . Fiatque  cm  cylindrus  ex  fruftis  cy- 
lindrum e a»c  J.fir  at.  conftans  aqualis»  tum 
altitudinis,  vt  priores  fit  arqualisbafis . Quia  er- 
go circufcripti  cylindri  minus  excedunt  infcrlp- 
to«,quim  conoidcs  conum  z.fit  hsc  cireumfcripta 
cylindrorum  multitudo  eft  maior, quam  conoidea 
cront  etiam  inferipti  cylindri  maiores  cono  z . 


Progr.  3.  Et  quia  vt  diximus  fupra  propof.  7* 
rrad  h.  Cylindrus  mc  ad  conum  abc  Infcriptum 
habet  proportionem,  triplam  habebit  eam  , quam 
tripla  de,  vt  Sut  linee  lllad  de, fit  vt  FEad  TV.quia 
T a efl  tertia  pars  diametri  ac  , fit  a V tertia  pare 
totius  ac.  Quia  itaque  cylindrus  cm  eft  ad  co- 
num infcriptum  bac.vc  i tl  ad  Dt.at  conus  inferip- 
tus  BAcad  conum  z habet  eam  proporeionem,quani 
■o  ad  fe  ex  *fuo  cylindrus  c w ad  conum  z erit , 
vttu  ad  rx  . Verum  ilis  sil  lines  habent  eam 
proportionem  ad  oe.quam  sr  ad  VT».vt  dixi.  Er- 
go permutanda  de  ad  vt  eam  h^b.bic  proportio- 
nem,  quam  l tl  lines  ad  ic,  ideft  quam  cylindrus 
sacad  conum  z , ideft  da  ad  va  , ideft  z.  ad  1.  fit 
ea  ad  at  , ideft  !.  ad  1.  quoniam  da  , fit  ea  com- 
ponunt id  : at  Ar,  fit  aT  componunt  vt  . 

Progr.  4 . Cylindrus  itaque  primus  c.  s pars  ma- 
gnl  cylindri, cuius  altitudo  mb ad  primum  inferip- 
torum  b X eiufdem  altitudinis  ce  habet  proportio- 
nem, quam  bafes  circuli,  fit  circtrii,  quam  quadra, 
ta  eorum,  fit  quadrata,  quam  quarta  pars  qux  un- 
dem pro  latere  habent  applicatas  ce, fit  «K* itaque 
cyiindtus  e E ad  cylindrum  ix  habet  eam  propor- 
tionem, quam  appiicatx  quadratum  9r  , qu?  etiam 
radius  eft  a 1 quadratum  applicats  kc  ijidem  mu- 
neribus fungentis  j Quadratum  vero  be  ad  qua- 
dratum cx  habet  eam  proportionem, quam  redan- 
gulu  m cx  Da,  ia  quale  eft  10.  tl.  ad  redangulum 
dc,  c a quale  eft  » 2.  13.  cx  6.  Trad.z4-  Proptc- 
reaque  cylindrus  e s.  ad  ek  cylindrum  erit , vt 
redangulum  II.  10.  cxde,8c  ea  ad  redangulum 
it.  ip  cx  no,  & ca  lateribus . Eodem  argumen- 
to vteris  ad  oftendendum  cylindrum  c$.  vel  quod 
idet  s.  ad cylindrucL habere  proportione, quam 
redangulu  cx  de  ka,  fc.1011.  ad  redagulu  ex  ho, 
h A,quod  eft  i4.15.fie  fic  de  alijs;Quare  omnes  V.g. 
ex  19.T r.17.  quacuor  cylindri  squales  1 z • ).h  4. 
py.ad  ones  V g.cylindroa  infcriptos  ek,gl,Hl,PO 
lubebut  ei  proportionc,qua  quatuor  re&angulaf- 
qualia  1i.10.ad quatuor  IZ  13.15  14.16  i7.1t  19. 
bixiautc  quatuor  V.g.tot.n.  erunt  quot  cylindri 
L 1 11  inferipti 


«H  TRACTAT 

Jnlcripti,  8r  tot  infcribentur,  quor oportet . 

Pro^r.5.  DutSi  itaque  XI.  8.  intetuxllo  11  11 
quintum  efl  ae  habebimus  fcrlem  quadratorum 
decrescentium  ».  ■ ■>.  St  iy.  tj,  Sc  cgt.  afque  ad 
12  l8.de  reclangulorum  itemdccrefcentium  11.11 
ufquc  ad  21  19.  quz  decrefcunt : re&angtlll  qui- 
dem  vnicodecremcnto  arithmetico  quoad  latitu. 
dinem.at  quadrata  duplici  decremento  arithmeti- 
co fecundum  vtrumque  latus  longitudinem,  lati- 
tudinem i Quare  ex  ia.  trad  »7.  erunt  integra  re- 
dmgula  V . g.quatuor  ad  deficientia  eiufdem  nu- 
meri, 8r  altitudinis  dupla,  at  etiam  potes  videre  • 
Kam  deficientia  ia  14.19  1717  11.19  11.  in- 
cludunt decem  partet  rcdanguil  quale  cft  19.11. 
Ae  quatuor  «qualia  primo  1115  maiori  .vigintl 
partes  includut.  Vndc  fi  vtrifque  addatur  redan- 
gulum  11 17  erit  proportio  quinque  gqualium  ad 
quinque  decrefeentea  minus,  quam  dupla . 


Sic  omnia  quadrata  V.g  quatuor  aequalia  com- 
parata 4 quadratu  decrefccntibus  funt  magis , 
quam  tripla,  at  ex  prop.14.Trad.17.  at  1 i etiam’ 
ex  calculocoiligete  licet , nam  quatuor  quadra, 
ta  atqualia  ad  decrefeentea  fe  habent, at  loo.  ad  30. 
At  fi  vtrlnque  addas  idem  quadratum  funt  minus, 
quam  tripla  cum  fe  habeant,  at  isj.  ad  57, 

Vnde  fimul  quadrata  zqualia  cum  rtdangulit 
«qualibus  ad  quadrata  dccrefccntia  cum  redan- 
gulis  decrefccntibus  habebunt  proportionem  1. 
adl.de  magis,  quam  3.  ad  1.  qu » proportiones 
aggregate  cx 31.  Trad.  17.  funt,  at  11.  ad  3.  Se 
ideo  habebunt  proportionem  magis.quam  11.  ad  3. 
Vel  plulquara  diametri  de  ad  partem  eius  vr,  qu* 
exprogr.j.  eli.atl  adl.  icilicet  da  ad  av,  & j. 
ad  1.  idelt  ae  ad  at ,fi  tamen  ab  acrtfqnc  quadratis, 
rrdangulifqne  «qualibus,  «e  quadratu,  redangu’ 
lifquein*qualibus  decrefccntibus  excludas  maai. 
mum  . At  fi  includas  lam  quadrata,  rtdangulaq; 
integra,  «e  maxima  erunt  refpedu  quadratorum 
deetefccntium,  minus  quam  1.  ad  1 . Sc  quam  3,  ad 
I,  fcilicct minus,  quam  is.  ad  7 vel  de  ad  ut. 

Progr.6.  Propter  hoc  cylindri  quoque  «qua. 
les,  fi  compares  V.g.  quatuor  equos  quatuor  de- 
crefcentibus  caciulis  maximis  V.  g.  e 1.  c j.  H , 

T 7 ipfistx  ct  11  . xo  qualis  comparatio  ell  in- 
fer iptor  um  erit  eorum  «qualium  proportio  ad  de- 
crcfcentcs  infcnptos  plus  , quam  11.  ad  7.  quam 

SE  ad  Vr.  At  fi  compares  multitudinem  cylindro- 
rum, «qualem  «qualium  numero  cylindris  dccre- 
Cccntlbus,  fcd  inclufis maximis  V.g  7. qui  faciunt 
cylindrum  eat  adqulnque  w-  ih  lt  oe  oa  aelutl 
comparantur  «quales  cum  circumfcriptis , eo- 
rum ptoportio  cit  minus, quam  Is.  ad  3.  ideft 


V S XXXIV. 

minus,  quam  di  ad  vt.  F&  quia,  referantur, 
ita  cylindri  m c ad  cylindros  toferiptos  cd- 
noidr,  Sr  circumferintos  decrefcentes,  vt  lan- 
gula arquaiij  rcdingulo  io  1 1 . rcfpiciunt  reflan- 
gula  dccrefccntia , dummodo  jrqoalia  numero  fu. 
mantu! , vt  progr.  4.  oftenfum  cft . 

Prog.  7.  Cum  ergo  cylindri  as.  8cczt.  ideft 
tot  u»  wc  ad  figuram  cyl  .ndrorum  inferiptatn  rea* 
iorern  habeant  proportionem, «juam  oa  ad  vt  ha- 
bebit  quoque  maiorem  proportionem  ad  illam  in. 
Icnptorum  cylindrorum  figuram,  quan»  ad  coni 
t : Siquidem  progr.  j.  ad  conum  Zoftenfuscft 
cylindrus  mc  habere  proportionem  , quam  os  ad 
VT.  ideft  quam  ta.ad  y,  fi  enim  quatuor  cylindri 
* *\C  c*r*  quatuor  decrefcentibus  comnara- 
*'  minoribus  illis  Xe,  cl,  hn,  * czt.  dicunt  ma- 
iorem  proportionem,  quam  os  ad  vr,  quanto  ma- 
gu.  li  omnes,  quibus  conflat  cylindrus  cm, com- 
parentur omnibus  infcriptis.qui  femper  minores  1 
numero  lunt,  nempe  vna  vnitate  minuscum  vici- 
mus cylindrus  in  conoide  inferibi  nequeat,  qui 
habeat  altitudinem  pa.  * * 

Ptogr.  8.  Hinc  autem  fequitar  conum  z figurl 
inlcripta  cfle  maiorem , cum  illi  cylindrus  totqj 
mc, quia  figurz  infeript* dicit  maiorem  propor- 
tionem , quod  eam  fecundum  plures  eius  nartea 
contineat, quim  ad  conii  Zj  hoc  autem  effie  nequit, 
cum  oftenfum  fic  progr.a.  figuram  cylindrorum 
inicriptam  cono  z cITe  maiorem 

Progr.  9 SI  acrb  fit  conoidei  minus  conoz 
circum  Icribitur,  Se  infcribsrur  tilis  figura  folida 
ci  multiplicati.  cylindris  , ,t  circumlcripta  ad- 
dat luper  Infcnptam  quantitatem  talem  , qui  fit 
imnot  quantitate  illa,  qua  conoide.  i conoz,  in 
quantitate  deficit.  Itaque  circurofcripta  tylindtl- 
ca  figura  erit  minus  cono  z,  quia  emmcono.de. 
ceno  Zeft  minus, S:  mfcript,  cylindri  minus  funt, 
quam  ronoidcs,  Sr  minus  tircumferipti  cylindri 
excedunt  Inferiptos.qiwn  conus,  conoidem.atiq. 
conus  c rcumfcnptis  cylindri,  maior  cr.t , Sc  ipfi 
erunt  ilio  minus  . 

Progr.  1.  Deinde  ea  omnia  confidcrcntur.qne 
prog.  3.4  y.  difijfunt. 

Progr.  10.  Cum  ergo  omnes  cylindri  «qnalex 
MC  cylindrum  magmim  componentes  ad  qmnuuc 
cylindros  crcumfcriptos  mmorem  habeantp.o- 
portionem.quamDEsdvr,  fiquidem  ptobatum 
eft  progr.4.  re&angula  «qualia  quale  ell  pr.mum 
10.  U. xd  reSangula  decrcfcenlia  |i  18.  m;no. 
rem  habere  proportionem,  quam  tripla  . Sc  dupla 
fcihcet  7.  ad  ia.  nimirum  quam  de  ad  vr  G nr,f~ 
addantur  max.mo  quale  ,0.  II.  St  ideo  cylindri 

quoque  «quales  cylindrum  c«  componente. 
e,  ptogr.  3.  cylindris  decrefcentibu,  eadem  p?^. 
portionem  dicunt, quam  rcSangulj  fqn,|„  jc^rc_ 
fcentibus.fi  atrifque  addantur  maximi , at  h,c  fa. 

ccre  oportet,  qulapnrau.  x 1 cylindri  CM  cft  ena 

onoorem  ai 

cy  lin  Jroi  decrelcenirs,  quam  nE  aa  t»  . 

1-2,“  cft  <JuoJ  ryiindri  circumfcripti  fimnlt 
fumpt.  erunt  maiores  cono  a,  ad  quem  eylmdr  u, 
«sc  dicit  eandem  propomonem  , quim  /E  ,j  Tv 
«.  progrefl.  J-  Sed  ex  progreii;  9 

z,  probat uscft. quam  cylindficjrcumknpri  fimui 
" Cumh  mi‘0r’  * <JUod  tH  rhfurdum  . 

‘SSassssKiasss 


DE  SOLIDITATE  CORPORVM  CVRVORVM. 


quamjyfciiE-  Ergo  conus  infcriptus  bac  dicet 
ad  conoidem  Hyperboiicum  eam  proportionem, 
quamjuf  ad|fc  nimirum  quam  diameter  ea,  Se 
e ranfuerfa  diameter  ad  habet  ad  diametrum  ean- 
dem »A,dr  tranfuersa  diametrum  ad  cum  dimidio 
ciufdcm  traufuerfz  diametri, nimirum  df  . 

THEOR.  II.  PROPOS.  XXXI. 

Quacumque  refla  ducuntur  in  conoidc  by - 
perbolico  reflangalaad  planum  hyperbo- 
le generantis  vfque  ad  ambitum  coni 
Afymptotict  funt  aquales  inuiccm  . 

Sit  conus  abc  redus,  Afymptoticus  fedut  pla- 
no per  axem  exhibente  iediooem  hypcrboli- 
cam  oEf*  qua:  conoidcm  generet , tk  fint  Afym- 
ptoti  ciufdcm  A8,fir  ac,  fiant  fectiones  chn  redp 
ad  axem  RA,qup  per  verticem  hyperboiicum  tran- 
feat,  Se  ali* , vt  m e,  quz  ei  zquidiftent,  Se  a pun- 
Ao 1 , quo  fccat  Hyperboiam  generantem  norma- 
les ad  b e erigamur , vt  ei  . Dico  ex  , * alia  fi- 
miles  fi  adfiatciie  fingule  equaies  linee  ideo 
inuiccm . 


A 


Probatur.  Nam  rcdangula  ee,  8e  ec  lingula 
Aint  zqualia  Quadraro  fn,  vt  ex  prop.46.Trad. >4. 
de  conicis  , led  etiam  quadrata  ex  be,  Se  tC  funt 
•qualia  quadrato  *i  . Ergoquadratum  ex  H»8r  fn 
funt  zqualia  ; Vnde  Be  latera  eorum  gl  t Se  FM  £ 
crunt  zqualia  . 

- THEOR..  III.  PROPOS.  XXXII. 


conoidis  . Dlct»  fpaifum  Net*  D®f  fruflum  fo fi- 
dum afymptotici  coni,  cingens  conoidem  cylin- 
dradeferipto  sIcghn  efTe  «qualem  . 

Prob.  SoHdi  cylindri  cylindrum  kg  diuidentes, 
8e  frufto  kNgb  annuli  orcufcripti  zqualis  altitu- 
dinis femper  erunt  zquales  ex  prop.xf.h.Cor.vt 
bafes.  Quamobrrm  ex  propof.ai.  Trad.  h.  Se 
corpora  etiam  Ipfa  erunt  zqualia. 

Quod  a utem  bafes  fint  zquales  offenditur . Na 
annuius  quicumque  cibds  bafis  corporis  cingen- 
ti» zqnat  Nm  quacumque  bafi*n  cylindri ; eo  quia 
ex  prze.et  zqnet  N* . Ex  prop.  vero  18.  trad  30. 
xc  ei  circulu  zquat annuius  CI0DB  : fiquldem  cir- 
ex  ei  radio,  & circulus  ex  eb  radio  zquant  ex  ir 
circulum, ideft  ex  ei:  ablato  Itaque  ex  ix.  circulo 
reflant  circulus  ex  »i,feu  ex  fn  ex  przced.equa- 
lcs  linee,  Se  annuius  cibde  bafis  corporis  conoi- 
dcm cingentis  zquales . 

Idem  vero  dicas  de  quolibet  alio  fpatio,  Guc 
maiori, fiue  minori.ve  de  fpatio  FNvrmaeooB, 
qui  eadem  ratione  zquatur  cylindro  m c. 

T H E O R.  IV.  P R O P.  XXXIII. 

Conoides  Hyperboiicum  ijfdem  pofitis  aqua- 
tur fpatio , quod  Cylindrum  pradtflum 
circumcingit . 

PRobatur  . Fruflum  coni  AciGH,in  qno  conoi- 
des, zquatur  Fuflo  coni  kspLim  , inquacy. 
lindrusex  hypoch.  Se  fpxtiu  faGvqhcf  cylindro 
exjNa.  zquatur  p ex  3 1 h.  Aufer  ergo  a fruflo  co- 
ni PKSMiLcylindru  kpsrN,&  a frufto  comr.  «bcHd 
fpatif»  Circumcingens  conoidem  (quale  cylin  Jro, 
remanebitque  conoides  fVQ^aqualc  fpatio  foiid* 
circumcingenti  cylindrum  pksmnix.. 


COROLLA  R I V M. 


Solidum  fruflum  afymptotici  coni  conoidem 
Hyperboiicum  angens  aquat  cyhndrumt 
cuius  axis  aquet  axem  Hyperbola  gene- 
rantis , o*  radius  bafis  aquet  lineam 
tangentem  eius  verticem , O*  in  ambitum 
Afymptotici  coni  terminantem  • 

Sit  vt  fupra conus  Afymptoticus  bac  cingens 
conoidem  byperbolicum  dfi  » fitque  cylin- 
drus skgHn,  cuius  bafis  ghN  habeat  pro  radio 
I N verticem  hyperbolf  generantis  tangentem  , Se 
in  conum  afymptoticum  bac  terminante  . Alti- 
tudo vero,  fcu  axi»  fit  jlf  idem , qui  euam  cft  axis 


QVare  colligitor,  quod  habita  cognitione  A- 
fymptotos  conoidis  hypcrbolici , Se  bafiB- 
elufdem  , facile  deueniemus  in  cognitionem 
eius  foliditatis.  Afymptotos  autem  reperemus 
ex  propof.47.  Trad  »4.  de  conicis  fedionibus.i 
Habita  aatem  diametro  gh  habebimus  quoque  ex 
propof.i  a.Trad^sf.  balim  gdh  datis  ver6  afym- 
ptotis  foliditatem  quoque  coni  venabimur  e*< 
prop  7-h.  inquirendo  foliditatem  cylindri  illum 
conum  comprehendis  , cuius  conus  cdhx  eft  ter- 
tia pars. Pariter  id  efficiemus  de  cono  abcx  lublata 
altitudine  conoidis  , Se  ablato  hoc  cono  abcx  ab 
illo  gdhx  erit  fruftum  abc  «dh  ex  qno  auferemus 
cylindrum  pskrin  , Se  refiduua  ex  przccd.  eric 
foliditas  Hyperbolz  . 

LUI  2 EX-  a 
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TRACTATVS  XXXIV, 
SIO  VI. 


De  Conoids  P at otici  proportionibus . 

SOlidum  Parabolieum  efficitur,  a parabola  cir- 
ca Tuum  axem  verfatavfque  dum  ad  terminum 
vndc  difceflit  redeat, vt  diximus  Tr  if.in  def.Ex. 
4,  Quare  fi  fccetur  plano  rcdangulo  ad  axem  il- 
]a  fedio  erit  eirculus.fi  fecctur  plano  obliquo  iila 
fedio  erit  Ellipfi»,  vt  probauimus  Trad  lf.  Ex* 
pci.4.  fed  modo  decorum  foliditate  agendum  eft. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXlV. 

Conoidale  Parabolieum  quomodocumque  fe- 
ti um  , [eu  ritU , feu  obliqui  habet  pro- 
portionem ftfquiaheram  ad  conum  in- 
fer iptum. 

*r^  Sto  conoidale  parabo! icum  abc, In  coque  in* 
Jc  feriptus  conus  item  abc  , fitque  fuperficiel 
fecancis  diameter  ac , in  qua  tum  conus  , tum  co- 
noidea exiftat . Axis  vero  ao,  Be  a erit  vertex  , 
tum  trianguli, tum  conoidalis : Circa  vero  conoi- 
dem  cylindrus  fit  eiufdcm  altitudinis  , ac  conoi- 
dee, conufque  inscriptus  habena  lacera  bd,&fc 
parallela  axi  aoj  bafim  vero  Bc,  cono,  conotdique 
communem . 


Sitque  conus  z fefquialtcr  cono  bac  . Huic  cy- 
lindrus erit  duplus, quia  eft  triplus  coni  inferipti, 
eft  ficut  numerus  ;.  ex  7 h fefquialtcr  numero  a. 
fed  triplo  numeri  v nempe  6.  eft  fubduplus  , nu- 
jnerufcj;  ipfe  6.  duplus  numeri  ;. 

Dico  itaque  hunc  conum  z fefquialterum  cono 
bac  clfe  «qualem  conoidi  prxdido . 

Progr.  1 . Quod  fi  talis  non  eft,crit  conus  z,  aut 
maior,  aut  minor  conoide,  fed  nec  maior,nec  mi- 
nor effc  poteft  ; Ergo  «quale  erit  cooo  ipfi  co- 
ncides nam  Ii  eft  maius,  fit  maius  quantitate  P. 

Et  Probabitur.  Quod  non  polljc  eife  maius  co- 
noides  cono  z fine  implicantia  , Be  abfurdo  , 
Circumfcribatur  itaq;8r  inferibatur  conoidi  figu- 
raex  fruftis  cylindrorum  conftans,ita  vt  quodli- 
bet fruftum  habeat  bafim  aliquam  ex  applicatis 
or  Jmarim  ad  axem  ao,  Be  fiat  equalis  altitudinis, 
vt  eft  cylindrus  10  infcriptus.LX  circumlcripcus , 
habens  pro  diametro  bafis  fu*  circularis  applica- 
tam 1 k { Tot  veroiofcribatur,&  circumfcriban- 
tur  : donec  fpatium»  quo  figura  circumferipu  fa- 


perat  inferiptamex  prop.i 4 Trad.f  J.  ffiipus  fit, 
quam  quantitas  ca,  qua  conoidei  fuperat  conum, fle 
fi c figura  inferipta erit  maior  condB  cifhwnmu» 
differat  a quantitate  maiori  conoide,  quam  conus 
X i conoide  maiori, quim  conus  z. 

Progr.  s.  Tunc,  quia  cylindri  funt  omnes  *• 

3ualis  altitudinis  ea  ad  inuiccm  proportione  gau- 
ebunt.qua  gaudent  bafes  ex  prop.^.Tradt.h. Pro- 
portio vero  oafium  , quf  fune  circuli  eadem  eft  * 
qa«  quadratorum  ex  prop.40.l1b, 6.  quarum  fetni- 
latera  funt  applicat*  bo,  8e  x i : quadrata  verb  ap- 
plicatarum ex  prop.y.  tr  ad.  24.  eam  habent  pro- 
portionem, quam  intercept*  diametri  pontones: 
Itaque  ita  eft  cylindrus  os  ad  cylindrum  10 , vt 
bafis.lcu  circulus,  cuius  diameter,  & fcmilatuS 
quadrati  ambientis  bo  ad  circulum  (inulis  ratio- 
nis I x : fed  vt  circulus  ad  circulum,  ita  quadratus 
ad  quadratum,S:  ex  18.  !#; . quarta  cius  pars,qualc 
eft  quadratnm, cuius  latus  eft  no  ad  quadratura,  xl, 
Be  ita  intercepta  portio  diametri  ao  longitudias 
ad  Ak  ex  citat.;.  Trad.  24  Be  ita  etiam  ob  paralle- 
lifmum  linearum  in  triangulo  bao  linea  s k,  vd 
Bojad  xx.  Quare  ex  16.I.5.0  a cylindrus  adcyiia* 
O 1 erit,  vt  s x ad  xx  . Idem  autem  dicendum  dc 
alijs  cylindris  . Nam  ita  eft  cylindrus  J x ad  cy- 
lindrum xr  vt  quadratura  J c,  vel  so  ad  quadratum 
vc,8r  ita  eft  aoad  a c,&  bo  ad  s.c,ae  ideo  cxidl.y. 
eft  cylindrus  k;  ad  cyiindru  infcnptum  x V,vt  bo, 
vel  «qualem  ) r.  ad  CR.  Et  eadem  ratione  cVfindruS 
«4  ad  cylindrum  OQjvtBO.vel  H4ud  rH,<icquede 
alijs  vfq.ad  mn  vbi  nullus  eft  cylindrus  inicriptus. 

Progr.;.  Si  ergo  omnes  Iincgin  vnara  colli- 
gantur longitudine  jqu ales»  qualis  vna  ex  iplis  BO 
Ii  comparentur  cum  lineis  omnibus  ab  axe  oa  ad 
coni  latus  dedudis, quarum  vna  eft  xK  habebunt 
proportionem  duplam  ,*  quia  ea  diagonalis  fecal 
omncS  fimul  fumptas  per  medium, ica  vt  omaiun» 
linearum  fimul  media  pars  fit  intra  bao  alia  cxcra. 
Cum  ergo  linee  cquales  qualis  te  habeant  ad  quin- 
que in  conodedudas  qualis  xx  eft  vna. proportio- 
nem duplam,  etiam  cylindri  fimul  omnes  quinque 
«quales  diametris  bafium  , & altitudine  ad  quin- 
que cylindros  in  conoide  inferiptos  confequentur 
proportionem  duplam  • 

Nam  vt  01  eft  ado*  fic  xxadou.&r  vt  kx  a di,8c 
fic  cr  ad  OB,ergo  ex  prvSJ.I.f  .vt  01. Se  x V ad  o z.Be 
ideo  adduplu  o } fic  Kx,flr  ci  fimul  ad  ob,  Bc  ideo 
ad  eius  duplam  ob,xb  Be  fic  dicas  de  alijs  gradatira 
procedendo. 

• Progr.  4.  Quare  totus  cylindrus  illis  conftans» 
Be  infuper  cylindro  dn  ,*  nempe  cylindrus  dc  ha- 
bebit ad  inferiptos  quinque  proportionem  pluf- 
quam  duplam  : Idem  vero  cylindrus  erat  coni  z 
duplus,  vt  fupra  didam  eft  , quia  fidus  eft  coni 
bac  fefquialter . Figura  igitur  inferipta  eX  cylin- 
dris minor  eft  cono  z j quod  eft  ab furdum  , cura 
poneretur  maior, eo  quia  circumferipu  figura  mi- 
nus adderet  fuper  inferiptam,  quam  conoides  fu- 
per  conum  z,  8e  ideo  cum  figura  circumfcripta  fic 
maior  conoide  etiam  inferipta  erit  maior  cono  z, 
cum  tamen  probata  fit  mioor  . 

Progr.  y.  At  fi  aliquis  aderat  cono  Z c/Tc  minus 
conoides.  Figura  iterum  eodem  modo  inferibatur 
Be  circumfcripta  fuperec  inferiptam  tali  quantitate 
que  fit  minor,  ea  qua  conoides  deficit  a cono  2 , 
eritque  figura  circumfcripraminor  cono  z,  fiqui- 
dem  figura  inferipta  eft  mioor  conoide, qur  Be  ex- 
ceditur i circumfcripta  minus  eo, quo  conus  exce- 
dit conoidem,&r  ideo  ncceffarib  conus  Z elt  raaioc 
jpfa  figura  circumfcripta . 

Ptogr. 
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Progr.  6 Sit  itaque  primus  cylindrus  figur* 
circumfcript^  o 3,  fecundus  kl,  tertius  c»,  fir  cft. 
fiiuqus  fruila  cylindrorum  «qualium  tot  numc- 
roo  i , k & e 4,  ficcgc.  itaque,  ve  eft  fruftam 
o 3 adcyimdrii  03, vt  primus  circufcriptor . Sic 
bafis  circularis  , cuius  radius  eo,  vt  frudi  cylin- 
dri,ex*  io  ad  eunde  circulu.vebifis  cylindri  circu- 
feripri  vrque  circulus  ad  circuiu,ira  quadratum  ad 
quadratum  , 8e  fic  quarta  pai  s quadrati , cuius  la- 
tu s cd  radius  eo  ad  quarta  partem  eiufdcm  quadra* 
ti  ex  iS.lib.S*  vt  prius,  ed  emm  eadem  fub  duplici 
confidcratione  , vnde  habet  proportionem  «qua- 
litatis. Non  de  vero  cetera  f>  uda  cylmdroru  com- 
parata cum  cylindns  circum fcnbcntibus  . Nam 
ita  ed  kj.  cylindrus  ad  kl  cylindrum, vt  circulus 
cuius  radius  s k.  Ided  eo  ad  circulum  i K.fir  ve  cir- 
culus ad  circulum,  ita  quadratus  ad  quadratum.fic 
«iu$  quaru  pars,  cuius  latus  » k ad  alterius  quar- 
‘ eam  partem»  cuius  latus  Ik  , vt  autem  quadratum 
B K ad  quadratum  tK,ita  ed  AO  ad  Ak,  fic  ita  ob  pa- 
rallelis k a.  vel  bo  ad  xi,  & ita  in  quibufeumque 
arguendum  ••  quare  omnia  fruda  cylindrorum  *- 
qualum  inter  Bo  ad  omnes  cylindros  circumfcrip- 
tos  eam  obtinebunt  proportionem  » quam  latera 
«qualia  omnia  qualia  eo  3K  ipforum  cylindro- 
rum radij  ad  dudas  ao,  «k,  rG,  ficccc.  ab  ase  ad 
latus  coni  iofcripcivt  fupra  pr.j  ex  prop.iy.l.y. 

Progr.  7.  Line*  vero  «quales  a a mclufiui 
vfquc  ad  6.  funt  duplae  ad  alias  ab  Z vfque  ad  N fi 
fimul  in  vnam  longitudinem  redigantur,  vc  dixi. 
Si  vero  addamus  vtrtfque  bo  pnmcr  cylindrum 
primum  bk  , qui  vnus  ex  eircumferiptis  ed , 
& vnus  ex  «qualibus  cylinJri  oc, erunt  omnes  a s 
& No  vfq;  ad  d.fcx  linee  fex  lineis  inter  bn  minus 
quam  duplar . cum  hf  podrrm*  non  dimidio  cref- 
eant  per  additionem  eo  , fed  «qualiter . Quadere 
cylindri  quoque  «quales  fruda  cylindri  pe  ad  cy- 
lindros circumfcriptos  erunt  minus,  quam  dupli . 

Progr.  8.  Sed  cylindrus  dc  ex  illis  fex  cylin- 
dris «quatibas  condans  ed  duplus  coni  z , ergo  ex 
prop.7.  ltb  5.  figura  circumfcripta  ed  maior  cono 
z,  cum  cylindrus  maior  eoad  figuram  circum- 
feriptam  dicat  minore  proportionem, quod  ed  co* 
traid,  quod  fupra  di&um  ed  prog.  y.  conum  z 
efle  maiorem  ipfa  figura  circumfcripta . Cum  er- 
go conus  z , nec  maior,  nec  minor  (it  conoide  erit 
«qualis  ipfi  conoidi,-  Quare  cum  (it  triangulo  in- 
feripto  bac  fefquialter , etiam  conoides  cono  la- 
fcriptocrit  fefquialterum  . 

THEOlt.  II.  PROPOS.  XXXV. 

* Conoides  p.trMicum,(r  ft nguLe  (artes  ip- 
fms  Ruamur  partibus  coni  pnfmattci 
eandem  altitudinem  , & eandem  bajim 
obttmenlis . 

* It  femiparaboia  abc,  quar  lufficit  ad  demoa- 
^3  ftration£,fic  tntelligatur  efFormare  corpus  pa- 

rabolicum  abcd,  cuius  partes  fine  akm,  fic  fah  » 
deinde  (it  prifma  TNas.ex  redangulo  caU,  8e  ex 
triangulo  bac,  In  quo  fit  conus  pnfmaticus  ex  pr. 
ad.h.  rsotb  . Dico, quod  fir  totum  abcd  $quaf ur 
prilmatico  cono  B-S*»  , fit  fingulz  eius  partes  kam 
partibus  pqsxr  intercipientibus  eandem  altitud*- 

°epr.Nam  ei  pr.yp.tr.a4.  Applicata  axi  fH,fie  mk 
g qufcuqi  alia  dis  pfifia  in  parabola  M,h  ed  media 


^portionalis  Inter  ki,'fir  cv  inter, fir  ffi»rr,fir  ideo 
ex  pr.ip.l  d.  rc&angulum  kl,  kVarquit  quadratu 
xM,fif  itadicas  de  re&mgulo  fg,&  FV, quod  equit 
VH  quadratum, Se  de  quocumq;  alio  . Omnia  veri 
redangulaex  kl,  & K' v,8e  Ky,  Fc,  Se  c$t.  ided  pa- 
rallelepipeda  «que  «Ita  fuper  eas  bafc*  eredi  ex 
propof.  8.  Traft.  h.xqoantur  paraliclepipedis  x- 
qupalus  ex  qoadcatiS  11 F,  «r  mk  lingula  fingu!is,& 
ita  quartp  clllpfium  in  illic  infeript*  quartis  cir- 
culorum in  quadratis  inferiptis  ex  prop.ad.cr.jo. 


ideofolide  quart*  cylindrorum  folidis  quartis 
ellipfium  «quabuntur  , fingulz  lingulis  «quyal- 
tis  ex  propof.$7.  Cor.  tr.h.  I leoque  ex  prop.19. 
1.  5-quadnns  cylindri  ex  quadrante  km  f quabitur 
quarte  cylindri  bqx,  fif  ceteris  exteri,  quia  zque« 
alti  extolluntur  fuper  «quales  bafes  quadrante, 
nimirum  ex  radio  KM.firquadrante  cllipfis  deferip- 
t*  in  re&angulo  PQx.quia  fci licet  dicunt  eandem 
proportione  tfi  bafes,  tu  folida  fuper  km  , fie  qpx 
bafes ere&a,quam  quadratum  ex  km,  8e  re&angu- 
Ium  ex  px.  idelt  x v,  &r  pq,  ideft  kl  equalia . 

Cum  itaque  omnia  folida  «qucalta  infcripta,vel 
circumfcripta  quart*  parti  conoidis  ACSDxquent 
omnia  folida  inferipta  ia  prifmatico  cono  kjti, 
& hpc  (i  omni  poffibili  aumerofitate  multiplicen- 
tur eandem  acceffura  fine  ad  «qualitatem  quadran- 
tes quidem  folida  quarte  parti  conoidis;  Parallele» 
pipeda  verd  ex  quartis  ellipfium  prifmatico  cono 
&.sorB  fcquitur.vt  etiam  quarta  pars  conoidis  am- 
CBD.fit  pnfmaticus  eonus  rsote  fine  gqualia.  Va- 
de fi,  fir  pnfmaticus  conus  quadruplicetur  fuper 
quituor  quadrantes  tob  cllipfis  integrz  , vel  cir- 
culi integri  defcribendo.fir  fic  quoq;  parabolicum 
conoides  . Etiam  quadruplicatum  conoides  Pa- 
rabolicum , & pnfmaticus  conus  xquabuntur  ex 
prop.18.  lib-f • 

Quod,  fic  de  fingulis  partibus  intelligitur,cum 
valeat  idem  argumentum  quocumque  Joco  «que - 
alto  tamen,  ducantur  plana  fecantia,  tum  conum 
prilmaticum,  tum  conoides  parabolicum . Polle- 
mus hanc  propof.  reducere  ad  impodibile.  Sed 
bcc  fu&ciet  ne  hoc  argumentum  redudionis  ad 
irapofCbile  concioua  iteratione  replicetur . 

EXPENSIO  VH. 

De  fphxroidibus . 

Vfus  fphzroicorum  corporu  frequemior  eft  la 
comercijs  humanis.ideo  eius  cubicacio ma- 
gis quoque  vrgens  ell , talis  ver6  eil  cx  notlro  in- 
genio, lumine  tamen  defumpto  a Luca  Valerio» 
quod  idem  aliter  probae . 


THEOR. 
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THEOR,  I.  PROP.  XXXVI. 

* 

Semifpbaroidcft  pt  conus  tnfcriptus  cmfdem 
bafis,*c  circulus  femt  axe  fphjtroidis  du- 
8us>&  altitudo  fit  cade  ac  alta  tus  femt- 
axisjjtc  tonus  ierit  a-ju.tlis  refiiuo  cylin- 
dri ciufdcm  bafn  , ac  altitudinis  dcdu- 
flo  ipfofph/troidc . 

Sit  fpharroides  abcf»  8r  fit  eius  dimidio  cr»in- 
fcriprus  conuSBFc,cutns  bafisCKB.ex  diametro 
axis  V.  g.  minoris,  at  altitudo,  vt  df  alterius  fc- 
miaxiS  maioris  ( quod,  Se  c contra  cfle  poteft  ba- 
fis  ex  axe  maiori , &r  altitudo  femiaxis  minoris) 
Sit  deinde  cylindrus  m b ciufdcm  bafis  ckb.&t  eiuf- 
dem  dltitu  linis  fd  ; i quo  fit  ablatum,  femifphz- 
roides  ciFob  , 8e  remaneat  fcaphium  ct  fobmN  . 
Dico  conum  CFsefie  (qualem  refiduo  fcaphio  ci- 

fobmn . 


Prodatur,  8e  Progr.T.  In  Elllpfi  refiangulum 
Hi.LCeft  «quale  quadrato  Li  ex  prop.19  Itb  6. 
eo  quod  i.t  fit  ex  prop.6o.T 14. media  propor- 
tionalis inter  LH  Rr  ifc . Sed  lh  arquatur  ipfi  qp, 
8e  Lg  refiduum  refi  luo  qT  ; fiquidrm  tora  HI,  tc, 
vel  lo  «quatur  tori  pr  ob  parallelas  ch,  Se  fb.&t 
cm,  Se  BN  : Brijo  rc&angulum  &r  q*>  xquatur 
quadrato  LI  : Vndc  etiam  quatuor  quadrata  ex  tp, 
&r  quatuor  redanguia  tq,  &r  qp  equabuntur . Fiat 
itaque  quadratum  58.  cx  diametro  ct  • fictque  in 
eoquatuor  redanguia  ex  tQ,8t  qp  cuilibet  lateri 
anplicata  fecundum  latus  maius  QP.fcilicct  x a re- 
flabit 23.  zquaie  fruftum  lateri  z s.  ideft  qT,  qua- 
re fi  aliud  rcdangulum  ei  ja.  applicetur  fecun- 
dum latus  qjt  aequabitur  ipfi  3*.  vndc  latus  maius 
occupabit  Jogicudmcm  34.  ideft  qp  , Se  remanebit 
portio  (qualis  ipfi  qt,8c  fic  ages  de  omnibus  qua- 
tuor tcdangulis.rclinqucntq;  quadratu  i 5 69  cu- 
ius latus  6 z cquabitur  lincf  eq^j  qua  ad  ad(quan- 
dum  pt  equalcm  3 x,  duc  longitudines  ablate  funt 
equales  muiccm  F.p,  BcQj  nimiram  2 z,&r  64. 
ao  x 3 ; quare  rcliduabitur  6 z cqualis  lme(  eq. 
Defcubatur  rurius  quadrata  quatuor  ex  LI»  ideft 
quadratum  totum  01  ex  6 1.2.  vt  remaneant  recia- 
gula  «qualia  circumquaq;  nempe  quatuor  redan- 
gula  ex  fi  , & i t qualia  funt  redt  jugulum  37. 8c 

6 83.  Se  exter.  Quia  itaque  Quatuor  quaurata 

7 e quatuor  rcdangulis  (quaatur  14.  X z , & 
cxt.  fi  h(c,Rr  illa  intclligancur  auferri  a quadra- 
to toto 3x8,  rcftabunt  cqualia  quadratum  69.  Sc 


tclarlum  cucumqaaque  nempe  quatuor  ambien- 
tia redanguia  37. 8e  78.  & 88.  & 83  Et  rdemfera- 
per  fequetur  quoquo  pundo  trahas  parallelam  ht. 

Progr.  x.  Cum  iraque  cx  41.I  b 6 hucl.  ftafit 
quadratum  cx  3 x ad  quadratum  69.  vt  circulas  ia- 
feriprus  quadrato  3 x, ideft  b.  fis  coni  cpb  ad  circa* 
tum  inferiptum  quadrato  69.  ideft  fr&ionr  bq^ 
coni  { ita  l*n'.dcndo  erit  quadratum  cx  3 X ad  qua- 
tuor redanguia  3 6.  Sec.  refi.ioa  , vt  circulus  in 

Sjuadrato  3 x infcriptus,idcft  ckb  ad  annulum  rc- 
iduum,  cuius  latitudinis  menfuraeftnm,  vel  23. 
vel  TQ^qui  circumarabit  conum  . Vt  autem  qua- 
dratum cx  3 ^ ad  telarium  , vel  quadratum  annu- 
lum  m n,  vel  rt^,ita  cft  quadratum  ex  3 x idem  ad 

?uatuor  quadrata  ex  lL  qualia  funt  8 e,  ob  eorum 
upfa  oftenfam  (qualitatem,  Se  vt  quadrarum  ? x 
ad  quatuor  quadrata  ex  li  : ita  circulus  infcrtptu* 
in  quadrato  ex  3 x, ideft  balis  coni  exu  ad  circulum 
cx  diametro  ct,  ideft  li,  Sediuiitndot rit  quadra-  ' 
tum  ex  3 x ad  telarium  refiduu  ex  quatuor  redao- 
gulis  37.83,  &cet.  vt  circulus  infcriprut  in  3 x 
a J annulum  refiduum,  cuius  latitudo  t rn,  vel  Pl  • 
qui  circumambit  fplijroidcm . Quadratum  autetn 
cx  3 X ad  quadratum  6 9.  dicir  eandem  proportio- 
nem, ac  adtellar.um  cx  quatuor  rcdangilis  fc. 
37.  Se  cet.  ob  eorum  (qualitatem  fupra  oftenfam  . 
Ergo  etiam  circulus  infcriptus  in  quadrjro  ex  3 x 
ad  circulum  inferiptum  in  6 9.  dicet  eandem  Pro- 
portionem ac  ad  annulum.  cuius  (aritudo  c m,  vel 
1P  . Quapropter  ex  7.  lib.s  equabuntur  annutus 
planus  t m,8e  circulus  in  69  infcriprus.tiicft  cir- 
culus  QK,qui  cft  fectioconi  bafi  paralldJa.idrcqae 
ablatis  «qualibus  6 9.  8e  annulus,  cuius  latitudo 
t m remanebunt  «qualiaVirculus  radio  ct , vel  li, 
& annulus  , cuius  ijtitudo  n in  , vei  t p.  ficut  «- 
qttantur  annulus  ip  circum  2 rabiens  fph(roui  tn 
ac  circulus  balis  coni,  vel  fcaio,  quxcurtjq  j 
qb  qux  per  idem  planum  iecaus  fjphfroiucm,  co- 
num, Se  cylindrum  fit  fj&i . 

Progr.  3.  Cogitentur  itaque  cylindro»* conus, 
lph^roidcs  fc.Cti  planis  fr  ( juidi ftannb.is,  quy 
diuidaut  cylmdram  in  fegmenta  cqualis  aitituJi- 
nis,  fie  in  cylindros  ciicuraambicatcs  ^qucafios  in 
eadem  numerofitate . Quia  itaque,  vt  circulos  ad 
circulum,  ita  cylindrus  ctufdrm  altitudinis  aa  cy- 
lindrum, qui  in  iilis  lint  collocati  cx  ptopof.  (. 
h.  circulus  pt  ad  circulum  Q^-crit,  vt  ryiiodius 
Fp  ad  cylindrum  <30  . Quare  diu*ic*4o  ent  circu- 
lus pt  ad  annulum  refiduum  planum  ex  qe  am- 
bientem conum,  cuiuslatitudo  eP,  vel  tq,v|  cy- 
lindrus per  b atl  annulu  refiduum  (queaitu  fimi- 
Jiter  ambjcntcm  conu  epcTqb:  fcd  circulus  pt  ha- 
bet eandem  proportionem  ad  annulum  planum  kf» 
qt,  quam,  ad  circulum  10 cx  applicata  li  tamquam 
radm,  quia  fupra  progr.  s.oltcnfi  funt  (quale»  ta- 
lis circulus  cx  10 , 8r  annulus  ex  if,  cjt  ambiens 
conum.  Ergo  etiam  cylindrus  r»  ad  annuium 
folidum  pecdbt  , 8f  ad  cylindrum  tv  cx  bafi  10 
eamdem  dicent  proportionem.  Ergo  annu-usfo- 
Udus  DEPTCtB»&cyiiciurus  1 vei  bafi  1 o cx  7 1.5. 
equabuntur.  Ablatis  itaque  .ft;s  cqualibus  cylin- 
drus 1 V cx  bafi  IO,  & au nulus  folidus  bppsqT  (- 
qualia  rcftabunt  cyl.ndcxi»  c>jtrcal:us  Qp  luper 
bafiin  QE  orcumfef^tus  cono  mmo,&  auuulus 
ipVTo  refiduu»  a cy ludio  ito. 

Progi.  4.  Sempcr  igitur  perfeuerant  (quale» 
quicumquc  cylindri  cucutnfctipticono,  iVrqui- 
cnmque  circumfcripti  annuli  feapbico  refiuuo 
fpheroidis  fc.  Qp  cyiinuius,  & annulus  folidus 
fpb(roidem  circumungens  piovt  . Fiat  itaqjtot 
cylindri 
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cylindri  circumfcripti  fpheroidi, fle  cono  cquealti, 
donec  omne  fpatium  poffibile,  quod  inter  conum 
ciofJem,  fle  vlcimam  rorum  fuperficiem  expleant; 
ita  quod  nullum  fpatium  pofiibtlc  remaneat  inter 
0»  luperfitiem  annuli  ,8r  fphf  roidis  vox  fuperfi- 
eiem;  ficut  nec  inter  fupcrficiem  cylindri,  circuro- 
Icripti.flr  coni  ; Iam  xquabicur  multitudo  cylin- 
dro, □ conocircumfcuptoru  ipfi,  fle  fphxroidi  an- 
nulorum  fphfroidem  ambientium;  cum  enim  om- 
ne fpatium  poCCbile  remanent  inter  ipfo»  , flr  cor- 
pora , qux  vcftiunt,  abolitum  Iit,  iam  ipfa  xqua- 
bunt : Quare  cum  multitudo  cylindrorum  omnis 
polfibilis  xquetur  multitudini  annutorum»  rum 
data  quacumque  multiplicatione  pcrfeucrent  x- 
qujlia,etiam  conus  nFC,fle  tnuolucrum  folidu  cnw 
»OFi  fphxroidcm  circumcingens  xqttabuntur  . 

Quod  cft  oflendetut  redigendo  oflenfioncm  ad 
impoflibile . Nam  (i  conus  CFB.fle  fcaphium  cmm- 
boe  i funt  inxquaiia,  fir  minor  conus  cf b . flr  dc- 
feribatur  circa  ipfum  talis  multitudo  cylindrorum 
donec  d flfcrenru  r inter  lpfos,&  conum  fit  mi- 
nor» quam  differentia  inter  fcaphium,  flr  conum» 
que  fir  y . Itaque  figura  cono  circufcrfpta  minor 
erit  fcaphio  cmnbofi  cum  minus  differat  i cono 
mim  rl, quam  fcaphium  ; Eigo etiam  minor»quam 
cylindri  folidi  pi  vor  fcaphio  circumfcripti»  quu 
mlnut  differt  a quantitate  minori , quod  contra 
prxee  dentem  demonftr.  eft  , in  qua  cylindri  foiidi 
coni,  Re  annuli  folidi  fca  h j oftcnfi  funt  arquales . 
At  ii  aliquis  afferar  fcaphium  cono  efle  m nns.  Iftc 
iofcribat  tot  folidos  annui  >*  in  fcaphio»tot  cylin- 
dros in  cono  donec  differentia  r ineer  ipfos , flr 
conum  fit  minor,  q iam  inter  conum, flr  fcaphium. 
Tunc»  quia  maior  cft  conus  »8e  cylindri  coni  in- 
feripti  mmus  differunt  ab  co,  quam  ipfc  a fcaphio 
erunt  maiores , quam  fcaphium  . Ergo  multo 
maiores  erunt  ipfa  figura  cylin  Irorum  fcaphio 
infcripta  , quo  i probatum  e(l  fupra  impofltb.le. 
Ergo  conus  cfb  fcaphio  cmNFOFIi  neque  erit 
maior  «neque  erit  minor . 

THEOR  II.  PRO  P.  XXX  Vlf. 

Stm /cylindrus  femifpharoide  circumfcriptus 
j fc  habet  ad  fcmifpl/troidcm  ,vt  3.  ad  2. 
aci  conum  ver}  infcnptum >vt  2.  ad  i» 

PRobar.tr.  Nam  fcmicilindras  bm  fe  habet  ad 
conum  cfb.  vt  j.  ad  1.  ex  propof.  7.  Tr.  h. 
Quare  adrefi  Juu  ablato  cono  fe  habebic.vt  3. adi. 
fcd  inuolucrum  fphxroidis  folidum  cmnbofi  cfl 
f]uale  cono  cfb  ex  didis ; Ergo  erit  ad  ipfum  cy- 
lindrus , n 3.  ad  1.  ficut  cfl  ad  conum  , quare  ad 
reliquum,  fci licet  fphxroidcm  ablato  fcaphrcofe 
habebit,  ve  ad  s.  Sic  dicas  dc  alia  medietate 
fphxroidis, flr  cylindri  eam  circumfcnbentis;  qua- 
re cx  prop.18.  lib.y.  erit  duplus  cylindrus  r.m  ad 
fphgrotdem  totam  fciia»  vt  3.  ad  2.  Quapropter 
ad«oau*a  lufcriptum,  qui  cft  1 rcfpcdu  cylindri 
fehibeoit,  vt».  adi.(cx  propof.  19.  Ir  30.  Tr.17. 

XOROtLARIVM  I. 

Htnc  cft, quod  idpoteris  afTcrcre  etiam  fi  infe- 
dtones.flon  fiat  per  axes,  fle  cylindrus 
obliquus, flr  conus  fcalcnus.flr  bafes  ellipfes. Nam 
erunt  ellipfes  flmilcs,  vtpote.quia  funt  parallcix, 
tum  qu^  fiunt  a cono,  tum  qua  fiunt  a cylindro» 


tum  qux  funt  fcdiones  fphxroidi*  ex  propof  4. 
flr  11. fle  xi.Trad.»y.  VnJe  eodem  prorfus  argu- 
mento poteris  concludere  cum  fit.vt  redangulum 
ad  redangulum  cx  axibus  cllipfium, ita  ellipfis  ad 
cllipfim;  fufficu  innuiffe . Tucxtuo  ingeaio  ar- 
gumentum fi  placet ,difpone  • 

COROLLARIVVf  IT. 

HIncpster,  qux  dida  funt  de  fphfroide.de 
fphfra  quoque  verificari  : fiquidem  oi  cft 
etiam  in  circulo  media  proportionalis  inter  vt* 
velNA,  fle  ta  cum  On  xquetur  ipfi  po  ob  redan- 
gulum  xquicrurum  nqp,  8e 
na  refiduo  oh  , ffc  o a ra- 
dio pb,  fle  ob  parallelas  Px» 
flf  sx  , line*  IX:  Rcdan- 
gulum  vero  bo,  fle  oh  x*. 
quatur  quadrato  oi  ex  pro- 
pof. 3? . lib. 3.  Quare  ex  pro» 
pof.19.1  6.  ot ; vt  in  prop.yd,  erit  med*a  propor- 
tionalis inter  rv.fc  a t, quia  ot  xquat  No.vel  op» 
ficut  ao  equit f a,lcilicct  tota  at  totam  oB.vel  x- 
qualem  ox, qux  etiam  ob  fuas  partes  f quales  linef 
ob  ipfam  xquat  ficut  oh  refi  iuum  refiduum  vt  • 

COROLLARIVM  III. 

* f T Inc  etiam  fequitur,idcm  dicendum  de  fphe- 
il  roi  dibus.qux  obtineant  fediones  per  axem 
vtrafquc  cllipfim  ; quod  fcilicct  fit  cono  , cu- 
ius bafis  fit  ipfa  ellipfis,  qux  per  axem  trauflr  , fle 
alter  axis  altitudo  ipfiusjupla  . Nam  omiri  ellip- 
fes, vtpote  parallelf  in  ipfo  fph^roide  erunt  fimi. 

les , fle  ideo  red angula  Ipfam  cir- 
cumambientia  fimil<a,  ficut  in  el. 
lipli  circulari  funt  quadrata  . Vn- 
de  id  quod  conclu  litur  de  circu- 
lis circulo  maximo  parallelis  eo-' 
dem  Dado  concludetur  de  ellipfi- 
bus  ellipfi  raaximf  parallelis  tran- 
feunti  per  axem  . Omnes  autem 
ellipfes  bafi  parallele  fim  les  erue, 
quia  tale  corpus  ellipticum  mad- 
Nc  intcll igitur  formari  ellipfibus 
axi  parallelis, vt  akd  fle  fuo  ambitu  per  ambitu  al- 
terius ellipfis  per  axem  dudf  ckp  cranfcuntibus. 
Sitergo  talis  ellipfis  dkm,  flefllipfis  axi  parallela 
arkd,  fle  in  ipfo  ellipfis  FRiparailcIx  alteri  ellipfi 
per  axem  pkc.  Dico  hanc  brf  cllipfim  effe  fimi- 
lem  ckp  ellipfi . Quodoftendicur . Nam  dia  re- 
dangulum  eft  ad  dca  redangulum  ex  propof.tf. 
Trad.aq.  vtik  quadratum  ad  r.R  quadratum  incl- 
lipfi  oka,  fed  vt  dia  redangulum  ad  dga  te&aft» 
gulum,  itaeftclF  redangulum  ad  aev  redangu- 
lum  ex  prop  48.Trad.x4.  Ergo  ci  » redangulum 
eft  ad  bof  redangulum,  vt  IR  quadratum  aiefc 
quadratum  . Vnde,  fle  ipfa  latera  erunt  proportio- 
nalia cum  quadrata,  fle  rcdangula  fint  (inulta. 
Vnde  expenf.  7.  de  fimilitudme  fedionum  con. 
Trad.xq.  ia  prxfacioae Ellipfes ckp, flexas  erunt 
flmilcs. 
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*4»  TRACTA 

THE  OH.  III.  PROPOS.  XXXVIII. 

Frudum  fpharoidis  aquat  duas  tertius  partes 
cylindri  ambientis  fruslum  deducta  por- 
tione coni  eiufdem  altitudinis  fruflt  fpb 
roidts  eodemque  plano  rcfetti,  qui  tamen 
conus  integer  habeat  pro  bafi  fcfhoncm 
fpharoidis  per  axem%  Cr  altitudinem  */• 
terum  axem. 

Sit  fruftum  fpJixroidu  abc  , cuius  centrum  i, 
8e  f udum  cylindri  eiufdem  altitudinis  Mi  fit 
f h,  8f  detrahatur  ei  fruftum  coni  htLc  eiufdem 
altitudinis  mb,  qui  cylindrus, &r  conus  confcquan- 

tur  eandem  bafim  circulum,  qui  du&us  fit  radio 
(emiaxe  de,8c  pro  altitudine  femiaxem  alterum  eb 
confequatur  . Dico,  quod  fi  fruftum  coni  htlg 
deducatur  a frufto  cylindri  hf  remanfurum  con- 
cauum  inuolucrum  quoddam, cui  portio  abc  fpbe- 
roidis  «qualis,  erit . 

G B H 


o 


Probatur  . Nara  ex  propof.jtf.H.  reliquum  fo- 
i i di  fh  dedudo  frufto  fph?roidiS  abc  eft  xqual* 
frufto  htlc  | Ideo  fphgroidis  fruftum  abc  rema- 
nens ab  eodem  corpore  fh  equabit  tnhlof  con- 
cauam  foliditatem  cylindri , dedudo  ipfo  frufto 
coni  ntlG. 

COROLLAR1VM. 

Hinc  dato  frufto  fphxroidis  minori  verius  ver- 
ticem cba  poterit  eius  quantitas  inueniri 
fi  data  fit  eiuS  fedio  elliptica  per  axem  , nam  po* 
terit  inueniri  axis  minor,  8f  maior, te  fic  haberi 
bafis  cylindri,  fic  coni, fic  cx  bis  inuenta  foliditate 
coniHci,abea  demes  foliditatem  coni Tel,  fic 
refiduuum  hTlc  demes  ab  Inuenta  foliditate  cy- 
lindri fh  ,Sc  refiduum  hntlfg  xquabic  portionem 
fphxroidis  cba . 

Si  vero  detur  pars  fphf  roidis  verfus  centrum 
ACPQ^ demes  foliditatem  frufti  conici  tlb  a foli- 
do  P»  cylindri , fic  reliquum  Ndi  Tilqf  folidum 
erit  xquale  fpheroidis  frufto  adc<(. 

Si  vero  detur  etiam  dbQ  demes  a cylindro  hq 
conum  g e h ,8r  refiduum  erit  aquale  fph^roldi  di- 
midif  ;fi  vero  detur  fruftum  centrum  includens 
aczy  i inuentas  foliditates  conorum  xBS  , fic  TIL 
fubduces  i cylindri  frufto  Nv , fic  quod  remanet 
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erit  xquale  frufto  fohxroidis  AtTC . 

Qup  etiam  polf-nr  fieri  , quamuis  feAlo  non 
«flctrc&ingula  ad  arem  ; fi  tamen  conorum  , * 
cylindrorum  bafes,  qu*  tunc  edent  cll  ipfes,  efTent 
notx,  fic  ideo  etiam  alio  modo  fruftorum  fphfroi- 
eorum  foliditatem  venabimur . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XXXIX. 

Hcmifpbipoides  duplum  efi  coni  inferipti . 

S It  dimidium  fphyroidis  abc  plano  ac  per  cen- 
trum tranfcunte.feu  normale  axi,fen  non  re- 
fefti  . Dico,  quod  eft  duplum  coni  inferipti 

BAC. 

Prxalfumpt.  Didum  cftpropof.14.  Trad  ifi. 
quadrata  duplici  arithmetico  decremento  minuta 
cxclufo  vtrique  maximo  ad  maxima , 8e  integri 
eiufdem  numeri  effe  minus , quam  t.  ad}.  Quare 
Gnomones,  qui  ipfis  lucccflluc  auferuntur, erunt 
ad  integra  eiufdem  numeri  magis , quam  1.  ad 
quoniam,  fi  ea  adeflent  iam  dccrefcentia  ex  Thefi 
maximis  t fient  xqualia  . Quare  maxima  quadrata 
ad  illos  gnomones  cxclufo  vtrinque  maximo  erunt 
minus,  quam  j.ad  a.  Sc  fi  vtrinque  addas  maximum, 
cum  fit  augumenrum  squalitatis  quadrata 
ad  gnomones  fucccfliu£  ablatos  crutrrmultd  mi- 
nus, quam  J.  ad  i.  cum  minus  comprehendant 
maxima  de  gnomonibus,  quam  quod  prius  quan- 
do non  erant  addita  maxima.  At  fi  folu  m quadra- 
tis maximis  vnicum  addas  quadratum  maximum  , 
tunc  maxima  ad  gnomones  erunt  magis,  quam], 
ad  x.  Ratio  defumitur  cx  prop.  14.  i rad.aS.  Di- 
midium enim re&angulum  fPinfig  illius  prop. 
deficit  ad  hoc  vt  dccrefcentia  quadrata  xquent  ~ 
integrorum  j Quare  gnomones  fucceftiu£  ablati 
erunt  magis,  quam  ~ integrorum,  rcdangulo  di- 
midio eodem.  Reftungulum  autem  illud  ff  eft 
minus,  quam  dimidium  quadrari  maximi  cx  prop , I 

IS  contextu  Tr- &.  a8.  quare  dimidium  eius  erit  1 
minus,  quam  7 vnius  integri.  Ad  hoc,  vt  ergo 
fe  habeant  integra  ad  gnomones  remanentes  , vc  | 
3.  ad  a . effet  aut  auferendum  dimidium  redas-  t 
guium  f p,ideft  minus. quam  £-  infcgrr.aut  adJen- 
du  integris  ipfum  redmguli  dimidium  Se  infupee 
dimidiu  dimidij,vcl-£  totius.idcft-f  illius  redagn- 
ii,  ideft  minus,  quam  dimidium  integri.  Additur 
auttm  maximis  maximum  vnicum  totum  . Ergo 
integra  vnico  maximo  adauda  ad  gnomones  refi. 
duos  erunt  magis,  quam  ].  ad  ».  his  notatis  . 
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Probatur  Progr^i.  Sic  enimconus^  z duplum  ad  illos  maiorem  proportionem,  quam  f ad»;  Et 


coni  infcripri  s*e.  Dico  hunc  conum  fphcroidi  di- 
midie e(Te  «qualem,  quod  fi  non  eft  «qualis  fit  mi- 
nor conus  z,fi  id  euenire  poteft,fie  tunc  ( vt  fupra 
fecimus  ) infcribacur . &r  circumfcribatur  multi- 
tudo cylindrorum  «qualem  altitudinem  haben- 
tium talis,,  yr  id.  in  quo  circumfcripra  figura  in- 
feriptam  excedit  fic  minus  co,  quo  fpheroides  di- 
midium excedit  conum  z j Cum  ergo  figura  foli-. 
da  circumfcnpta  fit  maior  fpheroid.s  dimidio  »ac, 
fc  minus  excedat  inferiptam,  quam  fphy  roides  co- 
num z,  erit  maior  figura  inferipta  ip(o  cono  Z. 

Cylindrus  autem  co  conflat  ex  tot  numero  cy- 
lindris- quot  fune  circon.fcripti,  eft  que  ad  conum 
infetiptum  Bac,  vt  3.  ad  i.  quare  ad  conum  Z.qui 
«ft  duplus  coni  inlcnpti  fc  habebit  , vt  3.  ad  a. 
Se  cylindrus  cd  dicet  minorem  proportionem  ad 
figuram  inferiptam,  quam  ad  conum  ea  ininorc  Z. 

Progr.»  icaq;  cylindrus  primus  ao.ad  cylindru 
primum  inferiptorum  01  habet  proportionem, 
quam  bafes;  cum  fint  «qualis  altitudinis  ex  prop. 
T-  T rafi. qui  funt  circuli,  quorom  radius  ma- 
ioris eft  bo, minoris  eft  il  • Circuli  autem  habent 
cam  proportionem  , quam  quadrata  circum  (cripta 
i cx  prop.40.lib.6.  Ar  quadrata  cam  . quam  quarta: 
georum  partesex  prop.  j8  hb.j, nempe  quadratum, 
4*<uius  latus  eft  »o  ad  quadratum, cuius  latus  cft  EI. 

, Quadratum  autem  bo  ad  quadratum  cx  E*  eam 
poifidet  proportionem;  quam  reCtinguIum  ex  O», 

- Oa  ad  rcdangulum  cxfe,&  i a ex  6.  Tr.t4.idem 
quam  quadratum  Of  ad  gnomonem  10.  mk  i i.  fi- 
quidem  io.k  1 3. addito  rc&angulo  ti.  tj.eiufdem 
altitudinis  11.  14.  ac  13 . x arquat  tc&anguJu  cx  fx, 

Se  e At  cum  latus  1$  14.  cu  latere  1?  tozquct  latus 
**»Se  13  11  «quet  linea  xa  . Icaq; ablato  quadrato 
11.  m lo.a  quadrato  toto  ex  di  efficitur  gnomon  ll. 
mk  10.  «quans  redangulum  fe,ba. 

#»  Ita  quoque  dicendum  de  alijs  . Cylindrus  enim 
E 3-  clt  ad  inferiptum  ko,  eadem  ratione  ve  circu- 
alarc*  bafes,  8e  ideo  vt  quadrata  fidium » 8e  ideo,  yt 
4<]uart.r  partes,nempc  vt  quadratum  a a.adquadra- 
tu'  cxh^.At  ideoes  6.1' e i+.vt  rr&angulumro.OA 
tad  rcciangulum  fh,  ha,  & ideo  vt  quadratum  ex 
jCP  ad  gnomonem  ij.  sk  id.qui  fit  ablato  quadra- 
to toto  ex  oh  . Siquidem  gnomon  prydiduS  eft 
«qualis  rc&sngulo  fh,  5:  ha,  quia  latuS  iS.xeft 
«quale  Tegmento  Ha,  Se  1518.  addito  18.14  Ixtere 
parallclogrjmmi  ciufdem  altitudinis  16.  18  cft  f 
quale  lateri  fh,  cum  latus  18.14.  fit  «quale  fcg- 
, metatu  oH,  Se  itadifcurrede  alijs . 

Itaque  tot  cylindri  «quales  tot  cylindris  decrc- 
Icentibus  comparati  circumfcrlptis,  vel  inferi ptis 
eam  habent  proportionem , quam  quadrata  eiuf- 
dem  numeri  (qualia, quorum  vnum  eft  op  gnomo- 
nibus decrcTceatibus , fed  numero  «quis  qualia 
Tunc  V.g  ca  in  quibus  liter*  funt. 

Progr.  3.  Nunc  videndum  , quam  proportio- 
nem quadrata  (qualia,  dicant  decrefcentibui  gno- 
monibus. Etiam  cx  pr«a(T.  notum  eft,  quadrata 
nuxima  addecrefcentes  gnomones  , fi  mixima,  Se 
cqualta  fuperent  tantum  gnomones  ynico  maximo 
de  fibi  «quali  quadrato  , dicere  maiorem  propor- 
tionem» quam  3. ad  2 . Cum  itaque  quadrata  quin- 
que maxima  ad  dccrefcentes  gnomones  quatuor 
m.n.qif  habeant  maiorem  proportionem,qudm  3. 
ad».  Cylindrus  quoque  magnus  habens  eanlrm 
proportionem  iuxti  omnes  quinque  Tuos  cylin- 
dros «quales  inuicetn  ad  cylindros  quatuor  dimi- 
dio fph(roidi  infcriptoS,  quam  quadrata  quinque 
«qualia  inuicem  ad  dccrcTcentes  gnomones  dicet 


ideo  cum  ille  cylindrus  magnus  ad  conum  z ex 
Thefi  (it,  vt  3 . ad  ».  Erit  minor  figura  inferipta 
in  fph(roid«  cono  z ex  prop.7.  lib  e-  quod  cft 
contra  demonllrata  progr.  1 . oftendimus  enim  fi- 
guram inferiptam  cono  z cfle  maiorem  . 

Progr.  4.  Si  verb  aliquis  contendat  dimidium 
fphyroidem  Cono  z e(Tc  minus.  Rutfils  eadem  in- 
feripeio , Be  circumfcriptio  cylindrorum  fiat  adeo 
multiplicatis  cylindris;  vt  id  , in  quo  figura  in- 
feripra  exceditur  a circumfcripra  fit  minus,  quam 
Id  in  quo  fplurroidcs  dimidiii  exceditur  i cono, 
Ideft  minor  d. (ferentia  ea  , in  qua  fph*roides  iplu 
cono  minus  cft,  8e  tunc  quia  figura  inferipta  mi- 
nor cft  ipfo  fpheroiJe,  quod  cono  minus  cft  , Se 
circumfcripra  minus  addit  fuper  inferiptam*  quam 
fuper  fphyroidem  conus  z , etum  circumlcripe» 
minor  erit  cono  z.  Se  fic  cylindrus  co  dicet  maio- 
rem proportiouem  ad  circumfcriptam  figuram, 
quam  ad  conum  z. 

Progrcfl*.  y.  Confideretur  rurfiis  cylindru* 
magnus  co,  eodemque  modoprobecur,ita  cfle  cy- 
lindrum primum  o » in  ipfo , cuius  femidiamcecr 
ob  ad  cylindrum  circumfcriptam  ei  «qualem  o a, 
yt  bafis  ad  bafiin  nempe, yt  quadratum,  ad  quadra- 
tum» Se  vt  quarta  pars  ad  quartam  partem  ; nempe 
quadratum  01  ad  idem  quadratum  ob,  8e  vt  qua- 
dratum ad  ipfum  quadratum , ita  redangulum  ex 
»0  o a,  nempe  quadratum  cx  of  ad  illud  ipfum  re- 
& «ngulum  ex  FO,  oa  , ideft  «qaalc  quadratum  ex 
of.  Sic  quoque  comparentur  ali;  cylindri  «qua- 
les portiones  cylindri  magni  ad  cylindros  circum- 
feriptos ; eritque  ■ j , ideft  O » ad  sc.  vc  re&an- 
gulum  ex  fo,  Oe  oa  ad  redangulum  cx  fe,  Se  cA, 

Se  fic  dicas  de  alijs. 

Ke&angulum  vero  ex  f o,  Sr  oa  eft  quadratum, 
at  ex  fe.ea  recfcangulum  eit  gnomon  m,&  cx  fh,8c 
m a eft  gnomon  n,  Se  fic  de  alijs,  vt  fupra  cxplica- 
ui  progr. ». 

Et  ideo  omnes  cylindri,  qui  in  totocyliadro 
cd  exiftunt  ad  omnes  cylindros  circumlcripcos 
habebunt  eam  proportionem,  quam  quadrata  om- 
nia ad  omnes  gnomones  miximo  etiam  quadrato 
addito  . 

Progrcfl*.  6-  Quadrati  autem  omnia  maxima 
ioclufo  vtrinque  maximo  ad  dccrefcentes  «quali 
numero  gnomones  reliduos  ex  pryaflumpto dicunt 
minorem  proportione, qui  fcfq  jiil  teram, ideft  qua 
3 adi.quare  cylindrus  quoque  maximus  (qualibus 
COQftans  cylindris  ad  cyim  Iros  decrcfccntes  cir- 
cumfcripcos  eiufdem  numen  habet  minorempro- 
poruontm,  quam  fcfquialtcri . Quare  maior  erit 
multitudo  cylmdrorucircfifcriptoru  expr  7.l  T. 
conoz;  cum  cylindrus  CD  ai  coiun  z dicit 
maiorem  proportionem, nempe  cam, quam  3 . ad  a. 
quam  ad  circumfcriptam  cylindrorum  mulciru  ii- 
nem.  Hoc  autem  cfle  nequit  cum  bec  mai::tuio 
progr.  4.  ollciifa  fic  rnaor  cono  z . 

Nota  verd,  quod iJe iemper  f.-quitur  fi ic fphe- 
roides per  centrum  detruncatu. fic,  fiue  rcctmgu- 
lc  per  axem,  (i ac  nou,  vnde  non  funt  multiplican- 
da aigumrnta . 

Cu  ergo  fpheroides  cba  conoz,  non  fit  maius, 
neque  minus  erit  «quale  , Be  confequenter  ent 
«ioplam  coni  iuferipti  » AC, prout  etiam  conum  z 
duplum  effecimus,  vel  foppofiumus  taftuin  . 
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TRACTATVS  XXXIV. 

AJTP  ad  oa  9trm •rmndoAt»  uk  ad  r A.nimlru  vt  ytk 
CORO  LLARIVM.  to.um  aJ  i»a  partem  ita  ha  tutum  adi*  a partem  . 

Quare  Se  reliquum  yP3ad  reliquum  na  Te  habe- 
bit, vt  y fa  totum  ad  to  tum  ha  nempe  m propor- 
tione tripla . 

Tres  autem  liner  g «quales  ipfi  PD  Jiceot  ad  fo 
proportionem  rriolam  , quam  yto  a i hk  : Quare 
p<'rj»«rjr>Wv.trc«lmrx  id  y fd  erunt  in  ead»*m  pro- 
portione.qin  f o ad  HR:  at  cylindrus  circumfcrip- 
tus  ct  ad  mferiptu  ronum  ca  b eft  , vt  tres  lincf 
ad  pd  . Conus  verd  eae  eft  ad  conum  z inucrtei id* 
vt  fis  a.l  yi»n.  Se  i J«o  ex  *f*o  cylindrus  ad  Conbtn 
Zent,  vt  tr:s  Imcar  «qua  cs  ipfi  fd  ad  YFft  , cum 
ergo  tres  lmcf  prxdi&(  adyF»  fim»vt  fd  ad  Hii 
etiam  cylindrus  circurafcnptus  cT  ad  conum  * 
erit . vt  fo  ad  hl  . 

ProgrefT.  4 Sint  ergo  parallelogramma  aequa- 
lia contenta  fub  fd,  da»  quorum  primus  LK  tot, 
quot  funt  in  figuri  circumrcripti  cylindri » Irque 
oN  dupla  t>H,  ideft  de  » 8e  remanebunt  da»  tl  8e 
ideo  conftituent  quadratum  reliquum  N 4 • 
modum  a lingulis  excepto  i*rltno  auferatur  gno- 
mon latitudinem  habens  aR  quale  eft  «74*  & * 
(equente  gnomon  lacituJiocm  habens  ag  . vt  eft 
Q.46.  Se  iic  Ii  ali)  adfint , entque  totus  gnorooi» 
0^4  6.  xqualis  redangulo  ic » Se  «A  , quod  Q.4  cil 
96  xquent  longitudinem  fg  eft  cn:m  qm6.xquali» 
lateri  Fc.Sr  inp.linrx  ag.  Iic  totus  gnomon  P874 
aequalis  rc&mgulo  fui»  rA  , & vf  contento  j natu 
redagulum  kn  cu  7-f  xquat  longitudinem  af  : eft 
enim  p n 4 equilis  Uteri  fr  , 4*  7 n lateri  R a » Be 
Iic  dicas  dc  ali js  gnomonibus,  fi  adfint . 

Progr. 5.  Cylindri  autem  «quales»  vt  ci,  ex  qui- 
bus componitur  cylindrus  cT  magnus  altitudinem 
eandem  habentes»  ac  tegmentum  axis  portioni* 
fpheroidalis  , Se  bafis»  cuius  radius  db,  ita  eft  ad 
Vc  primum  cylindrum  infcupcoru  , vt  bafis  nem- 
pe circulus » cuius  radius  du  ad  circulum  , cuiu» 
radius  gv,  toidroex  pr.f.h.  qui  quadrata cired- 
feriptu  crculo  maiori  ex  radio  bd  adquadratii  cir- 
cumfcriptum  circulo  minori  rx  radiocV»flrquam 
'quarta  horum  quadratorum  oa  s ad  quartam  par- 
tem , Se  ideo  quam  quad.atum  BDad  quadratum 
cv  , Se  ideo  quam  rcCtangulum  pd.  Se  da  ad  re- 
dangulu  fg»  ga  ex  pro, » 6.  tr  >4.  nimirii  qua  re- 
Aanga lum  o 4.  a I gnomonem  ita  dica* 

de  alijsyqualibus  cylindris  refpe&u  cylindrorum 
decreicentium  , V.  g.  cylindrus  id  erit  ad  cy- 
lindrumcx  . vt  reftangulum  k 4.  ai  gnomonem 
x 74.  mmiram  f 1,  Be  k a , Se  ita  fi  alfj  adfint . 

Progr.  6.  Modo  videndum  eft  » quam  propor- 
tionem obtineant  reftangula  xquaPacx  »0 »&  DA 
ad  gnomones  decrefcenrcs  . Et  primo  cerrum  eft 
ex  pr.i  a. tr. a 8.  quod  irctangula  integra  Mk  adde- 
crefcentia  vnico  decremento  Arith.  t f funt,vt  2« 
ad  1.  fcd  addito  maximo  tantum  maximis, Se  xqtia- 
Jibus  funt  magis  , quam  a. ad  t.  Quadrata  veri 
maxima  8 L,  Se  inuicem  xqualia  ad  decrefcentia  f 
r , 9 N quadrata  duplici  decremento  arithme- 

tico ili  is  numeto  xqualia  funt  magis , quam  J.  ad 

^ t ad  1 . Quare  ad  gnomones  refi  duos  874  Se  e 9 6. 

c§  erunt  mmus , qtiamj.  ad  a.  quia  gnoroones  cum 

quadratis  inclufisxquant  maxima, at  fi  addas  inte- 
gris maximum  quadratum  ex  prxafT.  prop.39.  h. 
ProgrefT.  y.  Seeetur  deinde  da  In  tres  partes,  Be  erunt  magis  , quam  y.  ad*,  idcoque  rc&angul* 
fit  tertia  par*  ea  , quiayvA  eft  tripla  ha  , flr  da  crfa  xm  xqualia  ad  decrefcentia  V.  g.  duo  pe»  & 

ipfius  sa:  fi  auferatur  tota  da  abyPA»  Se  ra  qc  erunt  migis,  quam  s.ad  l.  Be  qua  irata  item 

ab  da  reliquum  y fd  ad  reliquum  DR  erit  vt  totum  tria  maxima  8 L ad  gnomones  8 7 4 .St  t 9*  dccre- 
yf  a ad  totum  ha  . fcenres  duplici  dccrcmcoto  an£tl>  quam  ).  ad  t- 

Quoniam  vt  eft  jpa  ad  Ha, ita  da  ad  ia, ergo  rt  Idcoque  iimul  ex  p r0p.ayTrad.a7.  eruar  magis» 


Jlnc emanat,  quod  fphxroididea  fit  xquale 
cono» qui  habeatbafin».  cuius  diameter  fit 
duplus  diarnetribafis  cooiiofcripti.ar  eiufdcm  al- 
titudinis, hic  enim  erit  quadrui  Iu*  coni  infcriptl» 
Se  ideo  duplus  bemifphxroidi,&  ideo  xqualis  ipG 
fpkrroidi . 

THEOR.  VI.  PROP.  XL. 

Cuiufcumque  fphaeotdis  /rufium  [tue  nutus , 
Jiue  minus  habet  eadem  proportionem  ad 
conum  mfcnptum , quam  axis  dimidium 
cum  figmento  alterius  axis  portionis  ad 
fegmentum  remanentis  illius  alienus  por* 
t tonis,  qua  efl  in  fruflo  reliquo . 

Sit  Tegmentum  fphxroidisquodciimque.feu  asl 
reftum  , fiue  non  abc,  Axis  ap, centrum  H 
fruftum,  feu  legmentum  alterius  portionis  df  . 
Oftendendum  eft  fphfroidis  partem  bac  a<Uo 
num  inferi ptum  bac  eam  dicere  proportionem  , 
quam  PD»  fH»  feu  xqualem  DFy  ad  pd  . 

Sit  conus  itaque  Z,  qui  habeat  eam  proportio- 
nem ad  conum  cab  , quam  fd,  fh  , ideft  y P d ad 
9D:  Dico  huic  fore  xqualem  foliditatem  portionis 
ipfius  fphxroidis . 

Progr.  1 . Quod  fi  non  fit  xqualis  erit, aut  maior, 
aut  minor  fphxroidis  portio  cono  a fit  kaque  fud 
efle  poteft  primo  fphxroidis  portio  maior  cono  z. 

Progr.  a . Inlcrtbatur,  eircumftribaturque  pr. 
iq.Traft.}?.  portioni  Tphyroidis  multitudo  Cy- 
lindrorum xqualem  altitudinem  habenti um.adeo- 
que  multiplicentur , vt  i circumfcripta  cylindro  - 
drorum  multitudine  infcnpta  minus  differat,  qua 
conus, qui  pofitus  eft  mmor  fpf  rotdis  portione  ab 
Jpfa  duFcrt.cum  autem  circumfcripu  cylindri  fint 
maiores  IpTo  fphxroidc  , Se  ipfum  maius  cono  z, 
xrit  etiam  mferipta  conorum  multitudo  ouior 
cono  z • 


J 
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quam  6-  ad  T.  nem  '?  quam  ©N  «qualis  ipfi  id  ad 
dimidiam  Hd  , n?  n 5.  idcft  da  ad  Da  , nimirum 
, quam  tota  o 6,  cl  «qualis  id  ad  totam  HR,  qu* 
cft  Ula  quam  polfidct cylindrus  eircumfcnptus  ad 
conum  z-,  rtex  tertio  progr.  conftat : quare  cy- 
lindrus ad  multitudinem  conorum  Infcriptam  Ha- 
bebit proportionem  maiorem,  quam  Li  cylin- 
drus circumfcriptus  ad  conum  z,  Se  ideo  multitu- 
do conorum  inferipta  erit  minor  cono  Z,8e  tamen 
progr.  a.  harc  multitudo  cono  z oftenfa  eft  maior. 

Quod  fi  aliquis  afferat  effe  fphxroidem  minus 
cono  z . Eodem  modo  infcrtbatur  , Se  dr- 
cumfcribatur  multitudo  cylindrorum  «qualem 
Habentium  altitudinem  ex  prop.  1 4-Traft.ay .ita  vt 
dreumferipta  multitudo  cylindrorum  minas  dif- 
ferat ab  inferipta,  quam  fph«roidcs  differti  cono 
z . Quia  ergo  inferipti  cylindri  funt  minores  ipfo 
conoide,  Se  Ipfum  minus  cono  z,  etiam  dreom- 
feripta  figura  erit  minor  cono  z . 

Progreff.  7.  Difponantur  deinde  , czteravtj. 
Se  4.  progr.  faAum  eft,  Se  eodem  modo  argumen- 
tandi vtemur  • Qnia  ergoex  T*  progr.  cylindrus 
«qualium  primus  in  cylindroCT  cxiftencium  ha- 
bet eam  proportionem  ad  cylindrum  1 d eundem 
circumfcriptum  , quam  quadratum  ex  Dsad  qua- 
dratum ex  di  idem  erit  , vt  re&angulum  pd, 
da, vel  «quale  il  ad  redangulum  idem»  vel 
«quale  xl  . Sic  cylindrus  , culus  bafis  radius  01 
adev  eam  habet  proportionem,  quam  quadratum 
exci  ad  quadratum  ex  cv  ob  rationem  allatam 
progr  5.  fuperioris  partit  huius,  & ideo  ex  expen. 
i.Conic. quam  ro.lfcDA  re&angu'umad re&an- 
gulum  fc,  8:  g a.&t  ideo  quam  redangulum  o 4.  ad 
gnomonem  q.  4 s dido  re&angnlo  «quale  eX  4. 
progr.  pr«ced.  Se  ita  effare  de  alijs : quare  omnes 
cylindri  «quales  ad  decrefcentes  cylindros  cir- 
cumfcriptos  cam  habebunt  proportionem  , quam 
omnia  rcdangula  «qualia ad  omnes  gnomones  in- 
clufo  maximo  rcdangulo, nimirum,  quam  kl»  xq, 
04.  ad  kl,  k 74. 8:  <146. 

Progr.  8.  Certum  cft  ex  prxhibitis  prop.ia. 
Trad.28.  quod  rcdangula  «qualia  k e.  e O ad  re 
dangula  t e.Se  q n habent  proportionem  duplam, 
Se  ideo  ad  refidua  rcdangula,  Se  portiones  gno- 
monum s 8.flc  e Q.duplam  quoque.quibus  fi  verin- 
que  addas  maximum  cum  Id,  quod  additur  non  fit 
vt  2.  ad  t.  fed  «qualitatis  habebunt  maxima  tria 
ad  tria  decrcfcentia , inclufo  maximo  proportio- 
nem minus,  quam  duplam  . Sic  quadrata  interga 
4 8.  &ctf.ad  decrcfcentia  canuerit  ndopropof.iq. 
Tr.18.  habent  proportionem  magis,  quam  3.  ad  t. 
Se  tanto  magis  inclufo  maximo . Qu are  ablatis  e 
7. 8e  n 9.  ad  refiduos  gnomones  874 . Se  e 9 6.  Se 
8t.»qui  fimul  cum  qiiadratis,quf  includuot.fquant 
quadrata  cqualia  eiufdem  numeri  non  decrcfcentia 
erunt  minus,  quam  j.  ad  x quare  kl,  k 4.  40*  tria 
redangula  «qualia  ex  prfdidts  integrata  ad  k l, 
ad  gnomones  refiduos  ex  gnomonibus  prodidit 
confedos  obtinebunt  proportionem  minorem  , 
quam  ex  dupla.  Se  fcfquialtera  conftitutam.quc  eft 
6.  ad  f -nempe, quam  oN  ad  dimidiam  oN,vel  ^qua- 
le dh ,8e  n 6.  ldeft  DAad  duas  tertias  partes  dr  ideft 
quam  tota  Pd  «qualis  lateri  o 6 ad  totam  mr  , qu* 
cft  ex  ptogr.  prxccd.  quam  cylindrus  circum- 
feriptus  cT  habet  ad  conum  z.  Quare  cylindrus 
circumfcriptus  ad  cylindrorum  infcriptorum 
multitudinem  dccrcfcenccm  habet  minorem  pro- 
porsiodem,  quam  ad  conum  z , Se  ideo  erit  maior 
ea  cylindrorum  multitudo  cono  z,  cum  tamen 
oftenderimus  minorem,  quam  conus  z . 


Cum  itaque,  nec  maior  efle  poflit , nec  minor 
conus  z fph«roide,  ipfi  erit  aqualis : fed  conus  z 
ad  conum  inferiptum  a ac  eft,  vt  yro  adfD  ex  cf- 
fedionc:  Ergo  fphjroides  ad  conum  inferiptum 
habebit  eam  proportionem  yp»  ad  pd,  nimirum  » 
quam  dimidia  diameter  cam  maiori  fegmento,  ad 
Ipfum  malus  diametri  fegmentum  • 

EXPENSIO  VIII. 

De  Spk*r<e. 

SOlidltatis  fpfiJtrp  cognitio  ; cum  fit  rfibui  hu- 
manis  omnino  neceflaria  pff cereunda  non  eft. 
Se  prster  ea  • qu«  diximus  in  prfccd,  qujft.  blc 
principaliter  modus  Archimedis  magis  diliucidd 
tradendus  eft  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XLI. 

Figura  folii 4 fph*ut  inferipta,  fu  conicis 
fuperficiebus  aqui  diis  continetur  illi  co- 
no aqualis  cll, qui  bafim  obtinet  cuculum 
aqualem  fuperficici  figur ce  mjcripia  , (y 
altitudinem  normali  ad  aliquod  lalttt 
pcrpcndiculantcr  dcmijfie  . 

SItfiguri  foiida.  qu*  (olidis  conorum  conti- 
neatur  fegment;s  V.  g.  cono  iac;  fle  oppofico 
Btc  , clrcaque  hunc  conum  circumuolutum  intel- 
ligatur  corpus  lbecf  j ita  vt  Lier  fuperficies  an- 
nulus  inteliigatur  planus  fph^ra  mfcriptus . Sic 
a/Teras  de  corpore  icen  v,  Arczt.  Oclndc  fic  co- 
nus redus  z,  cuius  bafis  circulus  «quet  fua  pla- 
nitie fubtefas  planities  omnium  corporum  fph;r« 
lnfcriproru,&  altitudo  fit  radius.  Dico  hunc  conii 
zcffe  fqualem  infcrlpto  corpori  fphjra  o a hd. 


'x&rX 
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' fu  ® 

J 
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Probatur  cx  prop.  1 <5.  huius  • Rhombus  coni- 
cus baci  ex  duobus  conis  aduerfis  fuper  eandem 
bafim  cs  gquaiur  cono  x altitudinem  fit  obtinctl, 
uc  eft  Imca  a vertice  coni  in  latus  normaliter 
em  ft j , & etiam  bafim  m fuperficici  coni  iac  c- 
quatein.  item  conus  v erit  «qualis  conoconcauo 
lbecf  altitudinem  habens  lineam  ex  normalem 
ad  latus  cius  lb  a vertice  dedudam,&  bafim  o fu- 
pcrficici  lbcf  annuti  plani  ex  prop  1 8. huius  q qua. 
lem,  tandem  idem  dicas  de  cono  concauo  lgefm  , 
quod  habeat  «qualem  conum  y eiufdem  alcjtudi- 
Mmram  a nis 
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nis  ac  linea  ep  normaliter  a vertice  b in  eius  latus 
dcmifl*a,&  bafim  n rqualc  fuperficiei  planae  olhp 
fph(re  fuperficiei  fubtenfp  cx  17.i1.  Et  eadem  afle* 
rcnda  iieRhomboBED?,&r  concauis  qleTs,& g*- 
qth,  funi  vtpocc  cu  Anguli  fine  Angulis  predidis 
fquaicSjErut  igitur  V.g.lex coni, duo  x duoy  duo 


v.qui  totam  follditatem  corporis Infcriptl  xqua- 
bunt . At  bafis  coni  z eft  aequalis  omnibus  fimul 
bafibushofum  conorum  ; quia  bafis  eius  aequat, 
ex  bypothcA  fuperficiem  totius  corporis  infcriptl, 
quara,&  bafes  omnium  conorum  Amiliter  aequant 
ait. tudo  verocft  xqualis  eorum  altitudini.  Ergo 
cum  conus  z ad  omne*  illos  conos,  Vt  bafis  ad  ba- 
fim  referatur  ex  j.h  cum  baAs  ipAus  ad  omncS  ba- 
fes  proportione  (qualitatis  referatur, etiam  conus 

Z conis  fex  erit  xqualis  . Quare, & corpori  folido 
fphxrainfcriptoxquabitur  , 

CORO 

IDem  etiam  dicendum  dc  fc&ore  aliquo  101100 
V.  g.  z ab  r , quod  fcilicet  At  fafius  ex  Rho- 
bo  conico  bacr,  & rcfiJuo  lbec  t . Nam  fi  detur 
conus  aliquis  n,  qui  fuperficiei  illius  lbac*  fua 
bafi  aequetur,  Be  habeat  altitudinem  Ke,  ifte  xqua* 
bitur  prxdido  ledon  : Siquidem  habebit  balem 
(qualem  bafibus  m,&,o  conorum  X,V  elufdem  al- 
titudinis; quam  bk»  quia  bafis  m xquat  fuperfi- 
ciem bac,  Be  baAs  o fupcrAciem  L*cf  ,Be  bas  duas 
fuperAcieS xquat  coni  baAs  n , quare  coni  baAs 
*quabit  bafim  m,  & O»  quare  cum  At  eiufdem  alti- 
tudinis conus  n xquabit  etiam  conos  x,Be  v,  vnde, 
Be  fc&orem  laPB. 

THEOR.  II.  PROPOS.  XLII. 

Corpori  cx  concis  fermentis  fphara  inferipto  . 
conus  aqualis  t ep  minor  reflo  cono , cuius 
bafis  ( 'uperficiem  fphara  exaquet,  O*  al- 
titudinem obtineat  radium  : Conus 
autem  aqualis  eidem  corpori , fed  fpba- 
racircumfcnpto  eft  maior  illo  cono  reflo, 
cuius  bafis  xquet  fuperficiem  fpbara , O* 
altitudo  fit  radius . 

PRob.Na  conus  (qualis  corpori  fphxrx  inferip- 
to habet  altitudinem  1*  minorem, quam  dia- 
meter ea, & bafim  vtpotc  xquantem  fuperficiem 
corporis  infcriptl  obtinet  minorem,  quam  bafis. 
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qux xquat  fuperficiem  fphxre , vtpotc,  quod  fu- 
perficies  infcriptl  corporis  minor  fit  fuperficic 
fphxrx  circumambieacis. 

Eodemque  modoProb.  t.  pars, quia  ille  conus,  * 

J|ui(quat  corpus  circumfcriptum  fua  bafi  xquat  » 
uperficiem  maiorem  corporis  circumlcnbcntis 
fuperficic  fphxrx  , Be  altitudo  eft  £ t xqualis 
radio  ea;  baAs  veroxquans  fuperficiem  fphxr£, 

Be  altitudo  radius  f.  a conum  minorem  conftttuet 
cono, qui  xqua||S  fit  bafis  corporis  fpheram  cir- 
xumferibentis  fuperficiei , Be  altitudinis  eiufdem. 

COROLLARIVM  I. 

E Dicitur  etiam  . Quod  A detur  conus  habent 
pro  bafi  circulum  (qualcra  fuperficiei  fcdo- 
ris  fphxrf  Lab  , Be  aiius  habens  pro  bafi  circulum  * 
xqualcm  fe&oiis  corporis  circumfcriptl  eidem 
fuperficiei ; quod  item  conus  hic  poftcrior  maior 
eft  primo;  fi  habeant  eandem  altitudinem  EA;qni* 
fuper  Acies  circumfc  ripta  fed  ori  eft  maior  fuper- 
Acie  ipAus  fedoris  . 

THEOR.  III.  PROPOS.  XLlli.  j|H 

{hulibel  f(h*r*  eft  arjuolis  cono  habenti  ba. 
fim  fuperficiei fphttu  aqualem,  cr-ulli-  * 
tudmem  radio . 

DEtar  fphtr  a a o n n , & conii»  n.  euiua  bafi» 
xquetur  fuperficiei  fphxrx  acoh,&  altitu- 
do radio  ea  : Dico  fphfram , Be  conum  xquaJca 


Proh.  Nam  fph(ra  non  erit, aut  maior,  aut  mi- 
nor ipfoconom:  Ergo  illi  aquabitur. 

Si  vero  aliquis  afferat  e fle  fphxram  cono  maio- 
rem, lic  oftcuJetur  id  «fle  ;mpo(Iibilc. 

Progrelf.  1.  Infcribatur  enim.  Se  circumfcriba- 
tur  figura  ex  propof.14.  Tfi&.iJ.  adeo  multipli, 
catis  lateribus  , vt  fpatium,  quod  inter  fpxram,& 
figuram  inferiptam  intercluditur  fit  minus, quam 
difterentia  illa  V.  g.  h , qux  inter  conum  m , Be 
fphzram  reperitur  : Itaque  hxc  conica  figura  fo- 
lida,  vt  lsP,&  cxt. erit  maior  conom  ;quia  ma- 
gis accedit  ad  fphzram,  quz  ponitur  maior.qutm 
conus  m , cum  minor  fi  differentia  inter  iphx- 
ram , Be  inferiptam  conicam  figuram,  quam  inter 
conum  . 

ProgrcfT.  x.  confiderctnr deinde  conusailquis 
Z,qulexprxc.  obtineat  bafim  zqualem  fuper. 
ficiei  corporis  codici  infcriptl,  altitudmcmq;  m ; 
Ute  conus  vtique  cx  prxccd  xquabit  fua  foiidiu- 

te 
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te  corpus  conicum  infcripcum:  Verum  ifte  conus 
« Coroll.  prop.prxc.  minor  efl  cono  m ergo  cor- 
pus quoque  conicum  fphxra  infcriptum  prog.r. 
cono  m minus  eritrfed  oftenfum  efl  maius  igitur» 
maius»  Se  minus,  quod  efl  impoffibile. 

Progreff.q.  Dicat  deinde  aliquis  fphxram  cono 
m efle  minorem»  Se  circumfctibatur  aliqua  conica 
fig.ex  pr.lj.-Tr.jj.qux  adeo  confler  multiplicatis 
lateribus, vc  differctn  folida  c,qux  efl  inter  fph£- 
ram,  Se  fe  fit  minor, quam  differentia,  quj  eft  inter 
conum  m,&  fphxram  , Se  iam  fig.  conica  circum- 
feripta  minor  erit  cono  m:  fiquidem  minori  diffe- 
rentia i minori  fphxra  diftcrt.  quam  conus  m 
prxdi&us . 

Sit  deinde  conus  z , qui  conflet  altitudine  i q, 
& obtineat  bafim  fupcrficiei  conici  corporis  clr- 
cumferipri  xqualemj  vt  prop.41.  h.  Hic  itaque 
conus  xquiabtur  corpori  conico  circumfcripto 
maiorque  erit, quam  conus  m ex  propolas,  cum 
fuam  bafim  confequatur  maiorem.  Ergo  etiam  fi- 
gura conica  circufcripta,qux  ei  xquatur  maior  eft 
cono  m , fed  fupra  oflenfa  eft  minor : Ideoque  ab- 
furdd  cflet  maior, Se  minor, quod  elfc  nequit.  Cum 
itaque  conus  obtinens  bafim  fupcrficiei  fphxra* 
squalem  Se  altitudinem  radio  non  podic  efle  aut 
maior,  aut  minor  ipfa  fphxra , illi  omnino  aqua- 
bitur . 

COROLLARI VM. 

Hinc  efl  quod  cum  fuperficies  fphxr£  ex 
oflenfione  prop.43.Tfad  31  fit  quadrupla 
maximi  circuli  in  fph?ra  inferipti : quod  etiam 
conus  ille  squalis  fpherc.habeat  bafim  huic  circu- 
lo quadruplo  maximi  circuli  $qualcm,&  ideocon- 
fequetur  bafim  obtinentem  diametrum  duplo  ma- 
iorem, quam  diameter  fphxrx : nam  fic  area  cir- 
culi ex  prop.30  ltb  6.  Se  6.  lib.a.  erit  quadrupla 
circuli  maximi  in  fphxra  inicripti,  Vnde  etiam 
patet.  Quod  fphxra  ell  ad  conum  Gaufibi  infcrip- 
t um,vt  conus  qui  confcqiiatur  diametrum  ca.pro 
radio  fug  bafis,  & altitudinem  rad  u ea  cum  enim 
ifle  conus  zquet  fphxram.  ad  eundem  conum  re- 
feretur eadem  proportione,  ac  ipfa  fphxra  . 

COROLLAR1VM  II. 

Hinc  etiam  efl  fphxram  efle  ad  conum  (ibi  in- 
feripum,  vt  circulus  ex  radio  gh  ad  circu- 
lum ex  radio  HE:nam  conus  ex  radio  gh  ad  conum 
ex  radio  1H  habentium  eandem  altitudinem  ea  ita 
referunrur  , vt  bafes , conus  autem  ex  diametro 
gh,  & altitudine  ea  xquatur  fphxrc  . 

THEOR.  IV.  PROPOS.  XLlV. 

Cuitifcur.quc  fccloris  fphxr x foliditati  aqua- 
tur illa  conus , cjui  bafim  obtineat  aqua- 
lem fuperpaei  portionis  fphxra , O*  al- 
titudinem aqualem  radio . 

Sit  fe&or  lbacdfe  , Se  conus  reperiatur  aliquis 
n,qui  bafim  confequatur  zqualem  fuperficiei 
LiACF  portionis  fpher?, nempe  ex  pr0p.4ff.Tr.  J I. 
du&am  tadlo  fubtenfa  arcui  ea  • Se  altitudine  e t. 
Dico  hunc  conum  efle  xqualem  foliditati  fcdoris 

LIACF B . 

Probatur . Nam  fe&or  folidu»  fphf  t* » nec 


maior  erit,  nec  minor  prgdi&o  cono  n • Ergo  cl 
tquabjtur. 

Quod  vero  cono  fedor  non  fit  maior,  oftendi- 
tur  : fi  enim  fe&or  cono  maior  efl  figura  conica 
fe&orl  fphere  inferibatur,  adeo  multiplicatis  la- 
teribus, vt  differentia  h,  qus  inter  ipfam  efl  fphf- 
rx  fc&orcm  mediat  fit  minor, quam  illa,  qux  inter 
conum  n,  8e  fe&orem  reperitur : Itaque  illa  figu- 
ra cono  n maior  erit  cum  magis  in  quantitate 
ad  fphgre  rc&orem  maiorem  ipfo  cono  accedat  ob 
minorem  differentiam  inter  fe , Se  fphfram  . 

Prog.  ».  Fiat  deinde  conus  aliqu'sxqualis  foli- 
ditati corporis  conici  in  fphcr.i  inferipti,  ifle  co- 
nus erit  minor  cono  n ; cum  conflet  bala  minori 
vtpotc  quod  xquetur  fupcrficiei  corporis  fe&ori 
inferipti ; coni  veron  bafis  fupcrficiei  portionis 
fphjrf  maioris:  habeat  quoque  altitudinem  mi- 
norem tx, quam  conus  n obtinens  altitudinem  e l. 
Quamobrem  cum  ifte  conus  fit  minor  cono  n, 
etiam  figura  conica  inferipta  fe&ori  lafb  ipfi 
cono f qualis  erit  minor  cono  n.  Itaque  cflet  fi- 
gura conica  inicripta  fe&ori  maior  quidem  ex 
primo  progr.  minor  ex  fecundo  cono  n , quod  eft 
abfurdum  • 

Progr.  j.  At  fi  aliquis  putet  fphf  ram  cono  effis 
minorem;  Tunc  circurqfrribatur  fe&ori  lafh 
figura  conica,  adeo  multiplicatas  lateribus,  vt  fic 
differentiae  inter  Ipfam, 8r  fphxram  minor.quana 
ea,  quf  efl  inter  conum  n , Se  ipfam  f hpram,  Se 
iam  i fla  figura  conica  cono  n minor  erit;  cum  mi- 
nor differentia  interponatur  inter  fpheram  mino- 
rem cono  n , Se  feipfam . 

Progr.  f.  At  fiat  conus  alter  ^quilis  figurg 
conicf  circumfcriptcjiUc  conus  maior  vtique  erit 
cono  n : fiquidem  conflat  ex  altitudine  equali  sq. 
Se  bafi  maiori,  quj  efl  equalis  fupcrficiei  figurp 
comcf  circumfcriptp  fedori,  Se  ideo  maior  fuper- 
ficie  lae  fphfrc , cui  fquatur  cX  thcfi  Uafii  coni 
n,  ftr  ideo  cum  conflet  conus  hic  equalis  foliditati 
fphtrp conice  circumfcriptc  fedori  bafi  maiori, 
eadcinque  altitudine,  maior  erit . Cum  itaque  fic 
maior  conus  ifte  cono  n,  etiam  figura  conica  huic 
equalis  fphfry  fedori  circumfcripca  cono  n ma- 
ior erit  i fed  progr,  3.  oflenfa  efl  minor:  Ergo 
effer  maior  figura  conica  circumfcripca  fe&ori 
cono  n,  & fimul  minor,  quod  effe  nequit.  Cum 
itaque  fine  abfurdo  fe&or  lafe  , nec  maior,  nec 
minor  efle  podic  cono  n , ipfi  gquabieur . 

C O R O L L A R I V M I. 

Hinc  patet  quomodo  podic  cognofci  quan- 
titas lafe  fc&oris  fphfrf  data  fc&ioncLF.Se 
fubtenfa  af  , nam  ctim  iam  cognofcamus  bafim 
coni  n ex  prop.45.  Tr.ji.  qug  ducitur  rjdio  fub- 
tenfa af,  Se  altitudine  ae  fi  conftituamus  conum, 
ex  hac  bafi  radio  af  , Se  altitudine  ae  illius  coni 
cognita  foli ditas, qux  eil  pars  tertia  cylindri  ciuf- 
dem  altitudinis,  & bafis  cx  prop.y.b.  etiain  fc&o- 
ris fphere  quartius  inotefcct. 

COROLLAR1VM  II. 

Hinc  quoque  exeret  quantitas  portionis  fphx- 
rx . Njin  cum  habeamus  notum  diametru 
LF,  cuara  obtinemus  bafim  eius  diametro  du&am 
cx  prop.3.  crad.30.  datur  quoque  altitudo  coni 
linea  in  fl  terminans  educta  a centro  e ; vnde 
conus  conllituetur  tertia  fc.  pars  cylindri  eiuf- 
dem  bafis  ,&  altitudinis ; Si  ergo  hunc  conum  a 

fed»- 
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fiedore  lafe  fubducamus,  crk  nota  fphf ricf  por- 
tioni* Lap  1'oliditas  i ex  qua  etiam  renabimur  fo- 
liditate  rcfidui  lchf,&'  fi  fit  Tegmentum  RL»s  fub- 
dudis  duabus  portionibus  Laf,  8c  a.in  iJcm  con- 
ftquemur . 

THHOR.  IV.  PROPOS.  XLV. 

Omne  corpus  circa  fpharam  circumfcripii- 

btlt  aquale  cli  ParaUtitpiptcio  , cucus 
altitudo  /it  fcmidtamtter , bafis  vero  Ut 
aqualis  tertia  parti  fuperficici  ipfius figu- 
ra arcumfcripta . 

Sit  fphf  r»  In  *Ke>ei<]uc  clrcuCcribirar  corpui 
quoddam  V.  g.  triangularibus  fuperficiebus 
conflans  , vt  funt  clrcumfcriptx  eius  medietati 
quf  fune  cdf,  & qgf  , Se  cqH  , 8e  czt.  Dico, 
quod  hoc  efi  f quale  parallelepipedo,  quod  habeat 
pro  bafi  tertiam  partem  cius  fuperficici,  Ir  pro  aU 
titudiae  feroldiamctrum  • 


Probatur.  Nam  cnrpus  cireumfcrlptiblle  fphf 
rz  c(l  illud, quod  habet  fuperficies  tangfte*  fphf- 
ram;i  pundo  verd  contadus  ad  centrum  fph$r$, 
linea  duda  efl  radius,8rex  or.x.tr.xj.eil  perpfdicu- 
laris  illi  fuoerficisi  , vnde  fi  ab  angulis  alicuius 
fnprrficiei  illius  corporis  V.  g.cHO  ducatur  red* 
ad  ccntrfi  fpher?  ojiet  pyramis  r.oflQ,  cuirn  alti- 
tudo erit  femidiameter  iq.  Omnis  vero  pyramis 
efl  tertia  pars  prifmatls  ex  didis  ad  eadf  altitudine 
Bc  In  ead£  bafi : Qua.  e fi  tertia  pars  bafis  oho  aflu- 
matar;&'  ad  eide  altitudine  Qi  fiat  prifma  mv^h 
hoc  erit  zquale  toti  pyramidi  t m u X , quam 
fupponofqualcm,&  fimilem  pyramidi  coHq.  At 
fibafes  omnes,  vt  trx  redigamur  ad  vnam  baGra 
fqualcm  quadrangulam  cx  prop.t8.Trad.ip.  que 
funt  tertif  partes  bafium  pyramidalum » erit  illa 
bafis  fqualis  tertif  quadrangulf  parti  bafium  om- 
nium fimul,  que  fubtendunt  omnes  pyramides 
polygoni  circumlcribentis  fphf  ram  ,Se  fi  confli - 
tuatur  fuper  eam  bafim  parallclogrammam  Pa- 
rallclepipedum  adeleuafionem  prifmatis  rsxvx 
erit  omnibus  prifinacibuS  quale  efl  vnumex  ipfi* 
TRVMXqug  lingulas  pyramides  fquanc  ex  pr.  x». 
part.i.h.equale,&  confequenter  erit  fquaie  omni- 
bus pyramidibus.  Vnde  etiam  ipfi  polygono  circi 
fpberam  defcrlpto,  quare  parallelcpipeJum, culus 
bafis  cquet  tertiam  partem  fuperficici  polygoni. 
Se  femidiameter  eius  altitudinem  menfuret , erit 
cqualc  ipfi  polygono,quod  erat  oftcnJtndum . 
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THEOR.  V.  PROPOS.  XLVI. 

Sphara  qualibet  aqualis  efi  fohdo  reclan- 
gito comprehcnfo  fub  femidiametro  /pha- 
ta,  Cr  terna  pane  ambitus  fpbara . 

Q It  fphpra  abcd>&  folidum  redangulum lKmn» 
.7  cuius  bafis  Lien  i ,$quet  tertiam  partem  fupef- 
ficiei  fphpre  propofitf,  altitudinem  vero  iNmen- 
furet  eius  radius  cr  . Dico  quod  fphjra  propofi- 
ta efl  coalis  redangulo  folido lkmn  . 

Probatur . Nam, fi  non  cft  f quali*  fpbera  folido, 
erit,  aut  maius  illud  folidum, aut  minus  ipsi  fphf- 
ti : fed  nec  maius , nec  minus  c(Te  poteft  • Ergo 
cquale  folidum  erit  ipfi  fphf  rf  . 

Nam  fi  maius  efl,  erit  ergo  fquaie  alicui  alrtrl 
fphf  r j maiori  ea  propofita  bacd»  vel  fi  contendas 
sequ.ilcm  aflfignarl  non  pofle,  aflignabitur  falcem 
aliqua  maior  propofita,  quz  nec  folidum  omninb 


exfquet , fcd  inter  vtramque  magnitudinem  con- 
fidat: Sit  erg»  hzc  fpbera  hffo,  quz  in  aliquo 
fugeret  fphxram  propofitam  BAi>c,8r  ideo  ambiet 
illam,  Se  tamen  fit  minor  folido  lkmn  . Quopo- 
fico  circumfcribatur  fpharrar  minori  Polygonum, 
quod  fehzram  maiorem  non  excedat  i id  enim 
pofle  fieri  fupra  oflendimus  propof.tJ.Trad.J J. 
fiatque  folidum  redangulum  ikqs  , cuius  bafia 
lkpq»  fit  zqualis  tertiz  parti  fuperficici  itlios  po* 
lygoni,  Se  altitudinem  eius  menfuret  fphzr*  ra- 
dius, quod  ex  przmifla  erit  zquale  ipfi  poliygono» 
Paralleiepipedum  itaque  lxsq  zquale  polygo- 
no, habebit  bafim  maiorem  LKPQi  quam  l.E6f 
bafis  illius  (olidi, quod  nos  dicimus  fphf  rf  cquale 
cu  illa  fit  zqualis  tertiz  parti  polygoni,-  hzc  tertie 
parti  fphrrz  in  polygono  cxiflcntis,  vnde  cum  fit 
maius  continens,  qua  contentu  erit  criimainr  fu- 
perficies poligoni  continentis, quam  fpluerf  ABDC 
cfttentf , Se  cofequeeer  maior  erit  tertia  par*  fuper- 
ficiei  polygonf ,qua  fuperfidei  globofz  fphzrz.dc 
bafis  LKPQ^zqualis  tertiz  parti  polygonz  fuper- 
ficiei  maior  erit,  quam  bafis  lkai  tertie  parci  fo- 
perficiei  globofz  zqualis  , Se  tandem  folidum  fub 
eadem  altitudine  sk  fuper  ba fera  maiorem  ikpq_ 
maius  erit,  quam  folidum  tM  Li  fuper  bafem  mi- 
norem Luci,  fed  boc  folidum  dicebatur  ab aduer- 
firtjs  aut  maius,  aut  zquale  fphzrz  maiori  SHor, 
Ergo  fph^ra  maior  erit  minor,  qui  folidum  Lts<^ 
redangulum  fuper  bafem  maiorem  LKP<^;  fcd  boc 
cx  conftru&ione  efl  zquale  polygono  contento  in 
fphzra  maiori,  ergo  «fiet  fphzra  continens  minor 
contento  polygono,  quod  efl  abfurdum . 

Pro- 
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Probatur  quoque  ,quod  minus  elTe  nequeat  fo- 
lidarn  prcdidumLKMN  fphxra  propofita  abcd. 
Circa  idem  centrum  y defcribaeur  fphz ra  , 
aut  aequatis*  auc  nnn  minor  ipfo  folido  lKmm, nec 
msior  f-har.;  propofita  bac®  » fed  inter  vrramql 
naagnitu  lin-.m  confi  tens>&  fitTvXz  per  aduerfa- 
rios . Huicque  f,'b  rrr  jlltgnatp  xvxz  circum* 
lcribatur  ruritis  p«  yi*.»num  non  excedens  fphx- 
ram  nnm  > nropofi:4m  baco  ex  Cor  pr.tl.  tr  .#* 
fiatquedemleex  ,i<scrd.  bafis  aequalis  terti*  par- 
ti fupr  ficici  polygo.ax  , qu*  fit  I kpq^.  Srfupef 
eam  ad  altitudinem  radij  YC  parallelcpipcdum  Lt* 
S.  Cum  ergo  fu”erfi  jies  polygoni  huius  fit  mi- 
nor, quam  fupcrficies  fphxr*  continentis  abcB» 
etiam  eius  tertia  pars  erit  minor,quam  tertia  pars 
ciufdem  fphacr*  continentis , 8e  ideo  erit  quoque 
minor  LxfQ^xqualis  terti*  parti  fuperficici  poly- 
gon*,  quam  bafis  lkgI,  qu*  «quilis  ex  hyoothcfi 
cft  terti*  parti  fuperficiei  conuex*  fpbere  cabo 
rode  parallelepidum  lxs  licet  maius  eflet.vt  *- 
qtians  *Tvz  maiorem, quam  XMiNeflet  minus  pa- 
rallelcpipedoLKMN  fuper  illam  bafim  ad  eandem 
altitudinem  credo,  quod  in  illo  continetur,  qu* 
omni*  abfurda  funr, cum  etgo  parallcleplpcdum 
lxmni  nec  minus  tfle  pofllt,  nec  maius  fphxra  »a- 
cDiIIi  eritxquale. 

THEOR.  VI.  PROPOS.  XLVII. 

* Sphdrxfunt  inter  fe  tn  triplicata  ratio- 
ne diametrorum,  radiorum,  O* 
peripheriarum . 

INfpiciantur  dux  fphxrx  amh,&  tvr  . Dico 
eas  ad  inuicem  referri  in  triplicata  ratione  dia- 
metri ah  ad  Li,vcl  radii» vel  perlpheri*  amh,l  vi, 
fiant  cis  parallelepipeda  «qualia  c,  6c  d ; quorum 
latera  oP.flr  Qn  funtxqualt  a femidiametris  ah,l>. 
Cereum  ell  bxc  efle  iimilia  ob  bafium  redangula 
trienti  fupcrficierum 
fphenca  u xquajiacx 
h.  fc.  circulis  ex 
diametrisaf  h , 8c  Li, 
tamquam  radijs  ex  43. 
tr.ji-  8e  ideo  ex  tr.Jl. 
prop.  j.  triangulis  e* 
ambitu, & radio  eorum 
AH.dr  li,  fc  compre- 
hensa fex  tante  ambi- 
tuum ex  radi js  ha, St 
li  du&orum  fc.  trienti  hMa,  de  LVt  peripheria- 
rlint,  qu*  fune  dimidium  ambituum  dudorum  ra* 
dijaHA.ti  ex  4;.hb.0.  Quare  ex  eadem  4}  de  18, 
lib.y.  op,  cx,  x®  erunt  proportionalia  lateribus 
QN,Q.r,TD,vtpote  radi)  diametri  ah,l1,8t trientes 
peripheriarum  amh.Lvi  . Ergo  ex  dcfi9-tr.34.pa- 
rallelcpipeda  erunt  fhrftlia.idto  ex  14.  p.l  h.in  tri- 
plicata  ratione  laterum, ideft  radi)  po  ad  radiu  t^N, 
▼el  trientis  perlpberie  ox  ad  qt,  8e  ideo  periphe- 
riartatnex  18.I.5 . vel  diemetri  rx  ad  diametrum  *n>. 
Quare  etiam  fphprp  {quales  parallelepipedis  HMA, 
Ctlvi  erunt  in  triplicata  ratione  peripheriarum 
es  7-l.y.  rcJ  radiorum,  vel  diametrorum  . 

EXPENSIO  xi- 

Dt  fjibtroidis <jHidriforinistO- 

vngkl/t  Cylindrica  fohditatc . 

r Phjraquadrlformiseft  figtira  folida,  qu*  for* 
j matur  i pltoo  ‘quadrato,  vel  rc&angulo  : fed 


deinde  omnia  pfioi,  n 1*  parallela  lateri , de  bafis 
perpendicularia  if>fi  plano  ->cr  co.  pus  illud  ducun- 
tur , aut  circuli  fuot , auc  Elhpfrs  . V.  g fuper 
quadratum  a ros.  fit  firm itum  tale corpu  a’Obd, 
cuius  fe&io  It  DL  normalis  ba'i  ai  Ob,  de  parallela 
lateri  ai  fie  circulus»  vel  ellipfis.  illudcorpus  erit 
fphxra  quadriformis,  fi  lectiones  fiat  circuli*  vel 
fphxroidcs quadri forme, fi  fe&iofit  eiPpfisjdc 
quo  corpore  foliditas  cubica  quxrenoa  cft. 

THEOR  I.  PROP.  XLVHI. 

* Sphara  ita  efl  ad  fphxram  quadnfor - 
mem  , xtl  fpbjroides  ad  [pbtroidem 
quadi- 1 for  me, vt  circulus  aliquis, vel  elhp- 
fis  ad  quadratum  , vel  nH  angulum  anu 
luens  bafes  tpforum  corporum . 

O It  fphf  roides  quadriforme  AiDon.vel  eius  me- 
(3  dletas  fupra  defcripu, cuius  bafis  redangula 
aiob  , 8e  in  ea  hemifpherium  Klc.d  , cu-us  bafis 
circulus  xGL  . Dico,  quod  fphxra  KOLD,ita  cft  ad 
fphxram  quadri  formem  aiobd,  vt  circulus  acL 
ad  quadratum  aiob  • 


Probatur.  Infcfibantur  enim  tum  in  hemif- 
phxrio  tum  in  hemifphera  quadriformi  m hic  pa- 
rallelepipeda in  illa  cylindri  {qualis  inuicem  alti- 
tudinis V.  g.  parallelcpipedum  MNy,8r  cylindrus 
hepa  ner  continuam  fubdiuifionem  rad  j ocfjerit- 
que  quicumque  circulus  ad  circumfcriptum  fibi 
quadratum  in  eadem  proportione  V.  g.  circulus 
kcL  erit  ad  quadratu  AO,  vr  circulus  hfP  ad  qua- 
dratu MN,Sr  fic  dicas  de  omnibus  alijs  qu.bufcum- 
quc,cum  omnis  circulus  ad  alium  circulum, ve  ex 
propof  40.  Ilb.i.  conftat,V.g.  circulus  kgl  fit  ad 
circulum  quemcumque  hpp,  vt  quadratum  Ao.ex 
diametro  hl  ad  quadratu  MNex  diametro  HP.quod 
eft  etiam  dicendum  de  Eliipfibus  ex  pro. >01.17« 
T rad.30.  vnde  permutando  fequitur,  quod  fit  cir- 
culus ccL  ad  quadratum  ao,vc  circulus  hpp  ad  qua- 
drarum MN»  vel  Ellipfis  xcL  ad  redangulum  am- 
biens AO,  vt  Ellipfis  hpp  ad  reftanguium  fecir- 
cundas  m h,  & c*t.  Cum  ergo  cylindri  fuper civ a 
culos,  vel  fuper  Ell ipfes  eredi  fint  xqualiS  alti- 
tudinis .*  ac  parallelepipeda  fuper  quadrata,  vel  re- 
dangula  ex  diametris  ex  Thefi  dicent  eam  oropor* 
tionem,  quam  bafes  ) ideoque  omnes  cylindri,  qui 
fph{ra,  vel  fphxroide  inferiptibiles  funt  ad  om- 
nia parallelepipeda  fphgra,  vel  fphxroide  quadri- 
formi inferiptibilia  dicent  eadem  proportionem* 
quam  circulus,  de  bafis , cui  cylindri  initantur* 
dicit  ad  bafes  re&angulaS  parallelcpipedorum  e* 
prop.f -h.  Omni  itaque  inferiptione  polfibili  tum 
Parallelepipeda  in  fpkzra  , vel  fphxroide  quadri- 
formt,tum  cylindri  in  fphxra, vel  fphxroide  mul- 
tiplicentur, necefTecft,  vt  adxqucnt  parallelepi. 
peda,  quidem  fphxram, vel  fphgroidcm  quadrifor- 

mcin 


«48  TRACTAT 

mcj  Cylindri  aute  fpharram,  vel  fpharroidc  alio- 
qum,  ft  non  omnino  implerea^noua,^  minutior 
infcriptio  pofTct  inftitui  cont;a  hypothefim,  qui 
pofutmus  , omnia  elle  infcripca  »qo*  potueruoc 
Infcribi . Cum  ergo  omnes  cylindri  fpharram, vel 
fphzroidem  atquent , omniaque  parat  leiepipedt 
fphfram,vel  fpliarroidem  quadrimo rmem,8r  omnes 
cylindri  infcripti  fint  ad  omnia  parallelepipeda 
infcripca  , vt  bafes  circulares  ad  bafes  redangu- 
lat,  illarque  circulares  habeant  ad  redangulas  eam 
proportionem  , quam  aliquis  circulus  ad  aliquod 
quadratu  ambiens»  vel  aliqua  cllipfis  ad  redangu- 
lumcircumfcripcum  . Erit  etiam  proportio  fph** 
rar,  vel  fpharroidis  ad  fphatram  , vel  fpharroidem 
quadriforracm  rcdagula  bafi  fi?am,qu$  maximum 
circulum,  val  maximam  ellipfim  fphproidis  am- 
biat > vt  ipfe  circulus,  vel  cllipfis,  ad  quadratum, 
vel  rc&angulum  ambiens  • 

COROLLARI VM  . 

* P Llidtur  . Quod  cum  ex  pr.4J.Cor.h. conus, 
JT,  qui  fit  eiufdcm  altitudinis, ac  radius, 8r  ha- 
beat diametrum  fphxrar  pro  radio  aequet  ipfam 
fphzram  : Quod  etiam  Pyramis  eiufdcm  altitudi- 
nis, ac  radius  fpharrp,  qn$  habeat  baiim , culus  la- 
tus iit  duplus  diametri  erit$qualia  fphpre  quadri, 
formi . Na  ex  5 h.conus  quadruplus  corti  fphaer* 
infcripti  abcd  erit  ad  pyramldem  hpb  eiufdcm  ai* 
titudinis  in  baii  Hp  circulum  adc  ambienti, vt  cir- 
culus adc  ad  quadratum  HF;fcd  vt  ADC  circulus  ad 
quadratum  Hf , ita  eft  ot  circulus  ad  quadratum 
iofcrlpcu  Oi  ex^o.l.fl.  6e  Ita  eft  fphjra  in  circulo 
/ita  ad  fphzram  quadriforenem  in  quadrato  OI  fi- 
tamexprarc.  F.rgo  conus  ADCBerit  adpyrami- 
dem  Hbp,  vt  fphsrra  in  circulo  oi  fita  adfphjram 
auad  riformc  In  quadrato  o«  collocatam  ex  itf.I.y. 
V cr  um  conus  adcb  f quat  fphzram, cuius  circulus 
maximus  o i , ergo  ex  11.  lib.y.  etiam  pyramis  hpi 
rquabit  fphjram  qu^lriformem  in  oi  litam. 


B 


Idem  dicendam  de  fphproide  , & de  fphproide 
quadriformi ; Nam  iicut  fphproides  aequat  conum 
cuius  bafis  quadruplum  fit  bafis  coni  infcripti  i & 
eadem  altitudo;  lic,  8e  fphzroides  quadri  forme 
fquat  talem  pyramidem . Quod  etiam  intelligea- 
ducn  eft  fi  fit  bafis  ellipticp  , 8e  ideo  fphxroidis 
quadriformis  bafis  non  fit  quadratum,  fcd  re&an- 
gulum  ; vt  quilibet  per  fe  poterit  arguere  cum 
oftenderimus  quod  libet  fphjroidem  efle  expio- 
pof.J7.TradJi.  Cora,  fequalc  cono  , cuius  ba- 
fis fit  quadrupla  bafis  fup , & eadem  altitudo . 


V S XXXIV. 

THEOR  I.  PROPOS.  XLIX. 

* Pugult t Cylindrica  efl  oclxua  pars  fphit- 
r/t , vel  fphtroidis  quadrtfvrmis . 

VNgula  Cylindrica  eft  portio  cylindri  abfeifa 
femicirculo  fetniellipfi»  8e  portione  fuper- 
. ficiei  cylindric£  contenta  . Sit  itaque  hemlfph^* 
rium  quadriforme  aT  dc.Bt  diuidatur  ado  per  axe 
diagonaleq;  CT  plano, iam  illud  planum  erit  cllip- 
fis  acot  ex  prop  1}.  trad.sy.  cum  fuperficics  ab* 
dc  perpendiculares  fint  circuli  plano  aed  ; Er- 
go fruftu  fpfixre  quadriformis  achdh  continebi- 
tur ab  elltpfi  cad  portione  cylindrica  cade,  & co- 
culo aed  : Ergo  erit  vagula  cylindrica;  Eft  au- 
tem cae»  cylindri  fuperficics  » quia  eft  normalis 
circulari  plano  af.d  : Ergo  foliditas  vngule  ae- 
quabit odauam  partem  fphpr^  quadriformis  t 
fiquidem  triangulum  ehc,  fuper  quod  inititur  ca- 
eom  corpus  vngulare  eft  odaua  pars  totius  bafis, 
& maximi  fph^rp  quadriformis  quadrati  Tc  , Sc 
fingulx  catter * partes  folidz  , que  reliquis 


triangulis  coilocatp  fune,  habeant  omnes  fuperfi- 
cie?  fimilesA'  f quales  huic.vt  cx  definitione  fphf-i 
rar  quadriformis  fatis  apparet . Quod  8e  oftenditur 
nam  ex  prop.aS.T rad.  huius  corpora  coniformia 
atqualis  alti.udmls  inuicem  funt  , vt  bafes,  fed  ba- 
fes hic  funt  aequales  hec,  hpc,  Arcft.  & altitudo 
omnium  arqual is  ha.hd,  ergo  Ar  corpora  conifor- 
mia erunt  arqualia  . Sed  funt  odo  in  quar  fpharra 
quadriformis  diuiditur  , vt  funt  odo  triangula  cx 
quatuor  quadratis  Hc , Hg  , Se  cxt.  confurgentia 
bifariam  diuifa.  Ergo  quodlibet  corpus  vngulare 
erit  odaua  pars  fphxrx  quadriformis,  quod, A:  po- 
teris aflerere  proportion aliter  dc  vngula  alicuius 
cylindri,  qui  bafim  confequatur  ellipticam, Be  ip- 
Gus  vngulz  altitudo  fit,  aut  maior , aut  minor, 

5[uam  diametri : nam  eodem  pado  erit  odaua  pars 
phseroidis  quadriformis  talem  bffim,  &altltudi- 
nem  obtinentis . 

COROLLA  R I VM  . 

* M Irtc  ellidtur  vngulam  cylindricam  effis  oc- 
I 1 tauam  partem  pyramidis  quadrangula,  cu- 
ius altitudo  fit  eadem^ic  radius,  & latera  cofequa- 
tur  dupla  bafis  fphprp  quadriformis,cuiui  pars  eft, 
ideoque  ac  eDh  vngulam  efle  xqualcm  pyramidi, 
culus  altitudo  ha,  &•  bafis  Tcc  : nam  bafis  tcc 
triagularis  eft  fubdupla  bafis  tc  quadragulx,  quz 
eft  fubquadrupla  bafis  illius, cuius  latus  fit  duplus 
lateris  c.c » Ar  alius  duplus  lateris  to,  Ar  ideo  ccr 
erit  fubodupla  bafis  illius  pyramidis , quar  fphae- 
ram  quadri  formem  arquat ; ideoque,  cOm , 8e  b*c 
pyramis  in  ccr  bafi  fita ,6e  altitudiais  ha  fit  vt  vn- 
gula cylindrica  acdih  ipfi  fpherp  quadriformi, 

idefi  - 
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ideft  eidem,  vt  r.  ad  8.  h«c  pyramis  bafis  cct  al- 
titudinis ha  ; te  vngula  cyfmdrica  caedH  «qua- 
baturex  7.  lib.  j. 

THEOR.  III.  PROPOS.  L. 

* Sphdree  quadnformis  medietas  aquat  pa- 
jalleleptptdum  ciufdcm  altitudinis , C T 
etufdem  quadi  at*  bojis , cui  dempta  fit 
pyramis  etufdem  bafis , Cr  altitudinis. 

COglta  in  bifi  csfd  quacumque  re&angula 
fphxre  quadriformis  dcfos  medietatem, 
cuius  altitudo  fit  da  in  paf  allelepipedo  ca  exi- 
flentem  . Ex  pr«c.  cum  tota  arquee  pyramidem, 
cuius  bafis  fit  quadrupla  ipfius  bafi  cj-sd  , & alti- 
tudo da  ideft  quadruplum  pyramidis  sMul,  di- 
midia aequabit  pyramidem  , cuius  bafis  fic  dupla 
bafi  cpsd  : 8c  altitudo  eadem  j nam  hgc  item  ciit 


dimidia  quatfruplf  pyramidis  ex  zqpar.i  h.Sr  Ideo 
duplum  pyramidis  i™ba!  Cubus  vero,  vel  paral- 
ieleplpedum  vacuatum  pyramide  LSAHleft  duplu 
pyr  »midis  ipfius  LHbai  .quia  parallelepipedum  cft 
dupJum  prifmatis  eiufdem  bafis, te  altitudinis,  te 
prilma  tale  eft  triplu  bafis  triangularis,  8r  ideo  vt 
3,  ad  a.  vel  fcfqu  alter  pyramidi  dupl«,quz  habet 
quadrangulam  bafim;  vnde  parallelepipcdii  lsbd 
duplum  prifmatis,  erit  ad  pyramidem  lbaHi  , vt 
6.  ad  a.  ablata  ergo  ipfa  pyramide  , qu*  eft  z.  erit 
reliquum  ad  ipfum  z-  vt  4.  ad  z.  nempe  duplum . 
Quare  ex  7.  I.j.  cubus,  te  fph^ra  zquabuntur  cum 
eidem  pyramidi  lbHai  fint,  vt  3.  ad  I. 

• 1 , 

THEOR.  IV.  PROPOS.  LI. 

* Inuolucrum  femifpheer^vel  femifpbaroidis 
quadriformis  eft  aquale  pyramidi  qua- 
dratum eius  maximum  pro  bafi  habenti  > 
C7*  altitudinem  eandem . 

*Qlt  femifphprf,  vel  femifphcroidis  quadrifor- 
ij  mis  inuolucrum  abicmqekh  , quod  nafeitur 
dempta  ipfa  fphatra,  vel  fphatroide  quadriformi  a 
parallclepipedo  circum  feribentr  CQ.BK.&  pyra- 
mis quadrata  cMqXh,  fuper  maximam  bafim  qh. 


8e  altitudinem  eandem  tc  . Dico  hanc  pyramidem 
inuolucro  pr£d  do  effe  «qualem  . 

Probatur  . Nam  harc  py  ramis  mq*Hg  eft  ad  cu- 
bum , vel  parallelepipedum  caqh  , vt  i ad  3.  ex 
prop.zz.  huius, cum  fit  dupla  pyram'dis  triangft- 
1 aris , qu*  eft  prifmati,  nempe  dimidiato  paralle- 
lepipedo,  vt  1.  ad  3.  8e  ideo  parallclepipedo , vt  I. 
ad  6.  Sphzra  vero  vel  fphxroidcs  qua-iriformeeft 
ad  hanc  pyramidem  ex  oftenfis,  vt  4.  ad  X.  cum  fit 
vt  pyramidis  9 ]uealra  fuper  bafim  quadruplo  ma- 
iorem , ideft  pyramis  quadruplo  maior  ad  ipfam 
pyramidem  inferiptam  GqmicH,  Be  hinc  bemifphg^ 
rium  quadri forme, vel  hcmifphproides  erit  ad  gq- 
bmh,  vt  z.ad  1.  vtpote  dimidium  corporis  integri. 

Idcoq;  ex  z.pr.tr  17  pirallelepipedo.cui  infcrip- 
tum  eft  fubfefqi|ialteriim,fc.vt  3. ad  j.Si  igitur  ipfa 
hemlfphqra.vel  hemifphcroides,  qu«  eft,  vt  2.  ad 
a.  ad  ipfum  parallelepipedum  auferatur,  remane- 
bit parallelepipedum  j-  nempe  corpus  quoddam  e- 
quale  pyram  di  kmqhg  bafim  habentis  in  bafi 
maxima  hcmifphf  rlj,  te  altitudinem  eandem  , que 
te  ipfa  paral lelcpipedi  ciufdcm  amlh  eft -j-\ 

COROLLARIVM  I. 

* I*  TInc  eft  quartam  parte  inuolucri  hemifphf- 
tj[  tz.vel  hemifphf  roidis  clmpti  efle  «qua- 
lem quartp  parti  pyramidis  qmkhg,  nempe  pyra- 
midi mI’t»g  aquari. Eft  hoccLMpr»  eriam  inuoJu- 
crum  vngulj  cylindricc;fiqmdr*n  m . pLceft  dimi- 
dium inuolucrum  . Quod  iclgm?  fit  dimidia  vn- 
gula  cylindrica,  te  cx  didis  confiat,  quztota  re- 
lulcaret  addito  alio  hemifphfHo.  quia  continetur 
quartis  circuli  il  fuperficiei  cylindrice  Ite,  8e 
Ellipfis  1 Gc  . 

Cum  «rgo  pyramidis  pars  PTMicfit  quarta  pars 
pyramidis  m<^gkH  Srinuolucrupars  quarta  clmipt 
fic  totius  inuolucri  «qualis  toti  pyramidi;  inuolu- 
crum  prgdidum,  te  pyramis  hmti aequabuntur. 

COROLLARIVM  II. 

ELlicitur  quoque . Refiduum  vngul*  hinc 
faciltter  pofte  cognolci  fi  cylmdro.in  quoflfc 
fit  equale  prifma  jqualem  habens  bafim  triangula, 
te  eandem  altieuJinem.fi  ab  hoc  prifmatis  dimidio 
auferatur  foliditas  vngul«  nempepyramis  ex  di- 
midio bafis  fpherf  quadnformii  eiufiem  bafis, te 
altitudinis,remancbic  foliditas  refidui  vngulf. Igi- 
tur fi  detur  cylindrus  dabihc,  te  ab  eius  dimidio 
dabmL  auferatur  foliditas  vngul  £ dXlb  remanebit 
reflduum  vngul.r  aCihb,  hoc  autem  fic  prxdifto 
modo  yrendo  corporibus  «qualibus  iplisviceip* 
rum . 

PROBL.  I.  PROPOS.  LII. 

* Soliditatem  Lunularum,  & inuolucri 
tp/arum  repenre . 

EX  prf  di&is  facili  foliditas  duorum  corporum, 
quf  in  fornicibus  maxime  111  vfum  veniant, 
repentur, nempe  Lunulp,  te  eius  inuolucri,  eft  au- 
tem Lunula  , folidum  corpus  quoddam  in  acutum 
definens  ex  ablatione  duarum  lem  ungularum  ex 
dimidio  cono  per  axem  enafcens.fic  corpus  ab^c 
ablatis  duabus  femiungulis  moac  , te  oaiL  erit 
corpus  quoddam  In  communi  vfu  loquendi  apud 
Italos  Archite&os  Lunula  appellatum, 8e  eft  ma. 
xime  in  vfu  in  concamerationibus  cubiculorum . 

Nnnn  Huius 
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fed  inucrfo  acumine  c , vt  euenlref  fi  cc  planum 
fuperioris  figurat  ey^idrica  funerficiecffcc  fcdti, 
^ que  incideret  in  ellipfim  io,.  Vnde  qb  circulus 

cU»  qui  cum  eliipfi  Qa  facit  latera  curua  huius 

corporis  QCA.  & Q£B,  triangulis  roixtilineiscon. 
tentum, triangulo  redilinco Car»  & luperficie <y. 


Huius  igitur  corporis  foliditas  faciliter  Inue- 
nietur  cx  prsrc.  Cor.  Nam  femiciltndri  i.ambhc 
inueniatur  loliditas  cx  prop  J.h.  Coroll.  & a“  ca 
auferatur vngula  integra,  IdeA  due  femiunRuI? 
lOBAjfcOMcA  auferendo  pyram  i dv*  ex  pr.49-Cor. 
zquajcm,refidua  erit  foliditas  luni,«ic  bAch  • 


Inuolucrum  autem  lunulpeft  illa  foliditas, qua' 
ettafeitur  ablata  lunula  i prifmate  eaelreundan- 
te,  fic  fi  inteiligatur  femieilindrus  cbdqpe,8c  cir- 
ca  illud  parallelepipedum  cr.ro , 8r  agantur  duo 
plana  per  ba»&  fb  alterum,  alterum  per  va,8t  cq^ 
fimul  duz  femiungul*  abt  , 9e  ABBt  forma- 
buntur , * lunula  qpb  i ex  fedione  cylindri , ex 
fedrone  vero  paralltleplpedi  tria  pnfmataCABCQ, 

& bagqfb,  8e  badve  » quorum  duorum  duo  com- 
prehendent vngula*;  fc.  cabgQj  8e  badfe  ; me- 
dium vero  (quale  illis  duobus  lunulam  contine- 
bit; ei  ufque  inuolucrum  erit  . igitur  fi  ab  hoc 
pronate  gq^baef  auferat  lunula  abqpb  erit  inue- 
ta^nuolucri  vngu!(  foliditas  , eritq;  corpus  con- 
tentum feroicirculo,  vel  fcmiellipfi  que,  8r  fuper- 
ficie  cylindrica  ex  Ipfa  confurgente , Oe  planis  fu- 
perficiebus  CqB.bbe  triangulis  mixtilineis,ficut& 
cqp,  pff,&t  tandem  triangulo  gbf  . Si  ergo  prifma 
comprehendens  inuolucrum  vngulx  baeqfg  fit 
pofitum^fuper  dimidiam  bafim  eqfc  parallelcpi- 
pcdi  cylindrum  ambientis,  acciufdem  altitudinis 
de,  erit  dimidium  dlmidij  ex  pr.B.  trad.  »4.  ideft 
quarta  pars  totius  . Quare  a quarta  parte  paral- 
lelepipedi  cylindrum  ambientis  a cuius  fedionc 
vngula  cnaicitur,  auferatur  lunula  EpBQA  refi- 
duum  erit  inuolucrum  lunulz  , quod  exquiri- 
tur . 

COROT-LAR1VM  I. 

* jp  Elicitur, quod  fi  duo  ex  ifti*  fcmi-inuolucris 
l ponantur  auerfis  prifmatum  acuminibus  tf- 
formabitur  quarta  pars  inuolucr»  fornkiS^Cr^ci- 
formis  » quatuor  lunulis  in  centrum  coouenierirt? 
bus  conflantis  , vt  efl  in  fig.  hic  appoRta",  in  qaa 
ABDcqeft  lunul(  inuolucrii.quo  coponitur  fimi-, 
inuolucru  aDCq,  fcdauerlis  acuminibus  c»a  prif- 
matu  ambientium,  iti  vt  acumen  huius  rejvr**ur 
vbibafis  alterius,  namque  dac  corrcfpondet  pla- 
no bbc  fuperiori*  figurx  QDeft  quarta  circuli  t Q, 
& QAeft  quarta  ellipfis  bc^, fic  ac b refert  pianti  fbp 


lindriea  Att^i  Et  ita  dicas  de  alia  portione  NoLhq^ 
fi  itaque  quatuor  ex  iftis  QDABC  componantur,  ita 
vt  in  vnam  bafim  conucniant , cuius  quarta  pari 
fit  DACBQcruciformis  -fornix  erit  compofitus  in 
acuminbus  quatuor, quale  tflet  acumen  Q,inixum. 


corollarivm  n. 

* r_T  Inc  etjam  patet,  quod  fi  quatuor  corpora  ia- 
il  uolucri  DABCQcomponanturjita  vt  quatuor 
quadratf  fuperficies  bafim  Acrnant , vt  pci  h , «e 
aCFE.Rrcft.  & coniungantur  in  idem  acumen  a, 

& penes  quadrantes  cr,  ol,ob,OI  aquales  , veJ  f- 
quajes  , 8c  fimiles  partes  quartas  ellipfium  in 
vnu, vt  videS in  fig.pr.lcq.  coronantur, rffortnabi- 
tur  corpus  acuminatum  AHO.ex  fuperficiebus  co- 
Cauis  confurgens  eoh,  eoa  cursitate  globofa  mr 
tus  vergente,  (e  fi  cofte  OE,  oh,  od,  oa  intellix 
gantur  ablat(,&*  redadu  in  figuram,  vel  o&angis- 
Jam,  vel  quacumque  aliam » vel  etiam  ad  figuram 
pror  ftis  circularem  t {formabitur  corpus  (olidum. 
Quod  poterit  apelUri  pyramis,  fi  redi  linea  fu  ba- 
iis,  vel  conus  inflexis  conflans  fuperficiebus  ,fi  fle 
circularis . 

THEOR,  VI.  PROPOS.  LVi. 

* Pnfm a quadrangula  bafis  fe  habet  ad  ca - 
num  circulans  bafis , qua  inflexis  fuper- 
ficiebus  ve (liantur , ey  cuius  latus  dia* 
metro  bafis  coni  aquale  fit , 
fictes  fipt  [imiti  , O*  aquali  curuitate 
• flexat  CP* ad  eaniem  altitudinem  lata, 
vt  quadratum  bafis  pnj 'matis  ad  circu- 
lum ba/is  coni . * 

Sit  prifma  fupra  explicatum  Cor.  ».  aro,  culus 
altitudo  co  (qualis  altitudini  Pqdarus  ae.vcI 
lf  equjle  diametro  ml  equetur ; curuitas  vera  pla- 
ni OLF  per  axem  laterum,  vt  of  , 8e  to,  dud'  fle 
aqualis,  St  fimilil,  nempe  defumpta  ab  eadem  fig. 

V.E. 
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V.  g.  circalo,  fcu  ellipfi  , ac  curuitas  m Kq»  vel 
qjL  plani  mql  per  axem  du6ti,ita  quod  NMqt  cor- 
pus inrelligarur  inferiptibile  in  corpore  aoH  , Se 
fingula  idaua  circularia  , vt  xt  infcriptibilia,  in 
quibuflibct  quadratis  zquialtic,vt  ic . Dico,  quod 
corpus  aoh  erit  ad  corpus  NMc^L.vt  quadratum  ah 
ad  circulum  mnl  . 


Probatur  autem  prorfus  eodem  argumento, 
quod  adduxi  ad  oflendendam  proportionem  fphf* 
rz  circularis  ad  fphzram  quadriformem , nempe 
eam  » quam  habet  bafis  quadratum  circundans 
ad  c>rcuium  nempe  eadem  efle  proportionem  om- 
nium quadratorum  ad  omnes  circulos  inferiptos, 
quam  huius  quadrati,  ad  hunc  circulum  inferip- 
tum  , ideoque  eife  quadrarum  bafis  ah  ad  circu- 
lum bafis  inferipr* , vel  infcriotibilis  lnh,  vt 
kc  quadrarum  ad  c'rculum  urfibi  incriptum,  vel 
Infcriptible  ex  prop.41. 1 b 6.  & fic  de  quocumq; 
alio,  Se  i leo  zqucalta  par alJel epipeda  in  quadratis, 
ad  cqttealtos  cylindros  in  circulis  inferiptis  fitos 
ex  propof  a»,  h.  obtinere  eandem  propolr  ionem , 
quam  bifis  quadratum  ah  ad  circulum  bifis  lm  : 
Quare,  vt  ibi  conclufimus, etiam  iplc  figurat  foli- 
dat,  nempe  aoh  ad  mnql  eandem  proportionem 
dicetjquam  ah  bafis  quadratum  ad  MnL  cuculum! 

COROLLAR1VM  I. 

HInceft  , quod  fi  bis  accipiatur  foliJitas  Lu- 
nulz  , Se  auferatur  a duplici  pnfmatc 
'ciufdem  altitudinis.  Se  bafis  refiangnlx,  qux  am- 
biat fcmic.rcuhim  bafim  lunulc  cnalcctur  geminu 
inuolucrii;  juod  przc.Cor.i.  adnotauimus.  Vndc 
etiam  cnalcctur  ex  2.  Cor.  pyramis  flexis  con- 
flans qua  habita  poteris  arguere  i quadrato  bafis 
ha  ad  circulum  inferiptum  lnm,  ita  foliditav  py- 
ramidis fl  .xis  conflans  ad  aliud, & inuenictur  co- 
nus przdw&us  circulatis  lq.mn  . 

COROLLARIVM  II. 

ELlidrur  etiam,  quod  dicitur  de  tota  pyramide 
idem  dicendum  cfl  e dc  fingulis  fegmentis  fo- 
lidts  xquealtis,  quod  nimirum  fi:  ad  inuicem  py- 
rainisad  inferiptum  conum , vt  quadratum  bafis 
,ad  circulum  inferiptum  . Qaod,  Se  vcrificatur  fi 
comparetur  quadrangularis  ad  pyramides  cuiuf- 
cnmquc alterius  figuro:  infcrlpcas  . 

COROLLARIVM  III. 

QVod  fi  prifmi  flexi»  contentum  non  obti- 
neat pro  bali  circulum, fed  figuram  aliquam 
<X  regularibus  co  lem  argumento  , cx  2.6.  Iib.5. 
coudu.icsclfepfiina  flexis  concentum  a 1 conum 
cx  bafi  polygona  flexis  contentum  , vt  quadratum 
ad  polygonum.  Etidem ehe  fi  ha  fic  rccUngu- 
lutn,  cUipfi* 


THEOR.  VII.  PROP.  LIV. 

Spbxra  quXdr  formis  cfl  ad  meum  quadri - 
formem  quadratam,  vt  bafis  quadrata 
. fpbar.t  ai  bafim  quadratam  mela  . Pa~ 
rttcrqi  fphxra  ad  metam  circularem  ,vt 
fpbata  Lalis  circulus  ad  meta  babm  circu- 
lum. 

MEra  eft  corpus  quoddam, ve!  quadratum,  vel 
rotundum»  nempe  fuper  bafim  quadratum, 
aut  circulum  eredum  , quod  cx  duobus  fegmentis 
circuli  per  axembafi  normalem  du&i  formatur ,Se 
dicitur  meta, eo  quod  antiquitus  metx  adquas,qui 
primi  perueniebant  curlu  vufloria  potiebantur  » 
illa  figura  conflabant . Huius  corporis  figura  cfl 
ad, cui  modulum  przbet  duplex  figmentum  bac 
circuli  *ACGF,quy  fimul  vnita  pynes  fubtenfam  bc 
vel  ad  faciunt  fuperficiem  abdi  , quz  fida  bafi 
io,&  ab  eius  fingults  lateribus  du&ts  fuperficle- 
bus  quatuor  curuatis  iuxta  ambitum  ai  d forma-' 
tur.  Diximus  ergo.quod  fi  ex  circulo  BELCfitere-' 
&a  fphera  quadriformis,  quod  bzcfe  habebit  ad 
metam  quadratam  , vt  quadrata  bafis  fphzrz  ad 
quait  3 tam  bafim  metz  . * 4 , 


Sit  ighur  figmentum  b ac  dimidium  plani  me- 
tam formantis,  &' bifis  quadrate  quartr  parti  fic 
latus  Q*,8f  BVC  circulus  fi>hzrz  quadriformis  mo- 
dulus, cuiufquadntx  bafis  quartz  pirti  fit  latus 
dfpgc  circulus  refidnusex  figmento  b \c 
m«tz  genitore , in  quibus  piurimz  Imez  paralle- 
la; ducantur,  Se  inuicem  zquldiflanres  , Se  fu.»cr 
fingulas  redangula  inferipta  zqucoleuJta  ; Quia 
jtaque  ex  **•  prop.  huius  rc&mgulum  Bq^.  qa  cfl 
zquile  quadrato  Qy,  Se  x^.  Se  nm  quadato  NE,&r 
cetera  exteris*  erit  rc&aflgulnm  Pt^.q^i  ad  re&an- 
g litum  kN,  nm  , vc  quadratum  q/  ad  quadratum 
eN  j Se  ita  erit  kn,  Se  \’M  rc-5t  angulum  ad  fy  , yT 
rectangulum,  v:  quadracum  hN  al  q u iruam  xy, 
Rr  icade  omnibus  alijs . Sci  quadrata  omnu  fuit 
inuicem  fimilia ; Ergo  etiam  re&angula.  Quare 
ex  16.  Iib.t».  ruerit  ad  xN,  vt  vq^aJ  en  later  i , Rr- 
qa  ad  nm,  & cyt.  fed  qa  quadratum  ad  nm  quadra- 
tum cfl  .vt  reCianguium  ad  rcSangulum' 

Kn  nm  ; quia  cum  fine eiufdem  altitudinis  Tc  re- 
terunt, vt  bafis  *,<iad  kn  : Ergoex  pr.20.1.0.  qua- 
dratu Vq^crit  ad  quadratum  en,  vt  quadratum  qa 
n,l  qaadratum  nm,  Se  eadem  ratione  en  quadratum 
ad  xy  quadratum, vt  quadratu  Nm  ad  quadratu  yT: 
ideoque  pcru.uundo  erit  quadratum  Vq^ad  quadra* 
tum  qa,  vt  quadratum  eN  ad  quadratum  n m , Se 
xy  quadratum  ad yr  quadrarum  : Qua>eex  17.I.5. 
oinnia  quadrata  qa,  nm,  y Terunt,  vtvnum  an- 
tecedens vQad  vnum  confcqucns  qa:  fed  hyc qua- 
drata VQ,EN,Xy  funtad  quadrata  t^\,NM,yr  ex  y. 
huius,  vc  Parallclcpipcda  eieuata  altitudinibus 
zqualibus  QN,yN,&  czc.  Ergo  omnia  hyc  paralle- 
Nnno  a lepi- 
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lepipeda  vw,  17  8f  e$t. ad  omnia  mq,nt  erant,  vt 
bites  omnes  quadrat*  ex  Vq,en  ad  omnes  ex  qa, 
Se  Nm  , nempe,  vt  bafis  V<^ex  didis  ad  bafim  qa  . 

Sed  omnia  harc  parallefepipeda  fi  multiplicen- 
tur vfqucdum  multiplicari , in  fphfta  quadrifor- 
mi  queunt  infcrlpra  zquant  iplam  fph*r$  quadri  - 
formis  quartam  parte,  Se qa  met*  quarta  partem  . 

Alioquin.fi  omne  fpatium  inter  ipfa,  Se  corpo- 
ra,in  quibus  inicributur  non  implerent,  noup  in- 
fcriptionl  daretur  locus:  Ergo  quarta  pars  fphxrz 

Juadrlformis , Se  ideo  eius  quadr uplu  fjpharra  qua- 
riformis  erit  ad  quarta  partem  metz, 8r  ideo  inte- 
gra metam,  vt  quarta  pars  quadrati  bafis  fphxrz 
ad  quartam  partem  quadraei  met», fle  ideo  vtbafis 
fphxrz  ad  bafim  rnctf  . 

Quod  fi  bafis  fit  cifcatus  eodem  argumento,  ac 
|n  przt.  fa&um  eft , concludes  efTe  metam  quadra- 
tam ad  circularem,  vt  quadrata  bafis  ad  circulum» 
Se  ideo  ex  aejuo  effis  circulum  bafis  fph^rf  ad  circu- 
lum bafis  metz,  vt  fphzra  ad  metam  • 

. COROLL  ARI  VM  I. 

• r T Inc  conflat  idem  dicendum  efTe  dc  partibus 
fjL  zquealtis  , Cum  idem  valeat  argumentum 
V.  g.  de  corpore  formato  cx  bnm  Tegmento  metf , 

& enb  Tegmento  fphzrz . 

CORQLLARIVM  II. 

Vod  fi  bafis  merz  non  fic  circulus;  fed  ali- 
V^/  quod  polygonum  regulare  idem  concludes 

efle  fphzram  quadriformem  ad  metam  , vtbafis 
quadrata  ad  polygonam  metz  . 

THEOR.  VII.  PROPOS.  LV. 

*Conoidc s parabnheum  ejuadrtforme  etejuatur 
pnfnutt  eandem  altitudinem , O*  bafim 
habenti  9 ftnguUcjue  partes  fmgults  a- 
fjucaltis  partibus . 

PRobatur  . Nam  repetita  figura  prop.Jf.  h. 

Pfite  eadem  demonflratione  propofitum 
oflcndcmus  . Quoniam  omnes  dudr  parallelz  ad 
b applicatz,  vt  km  efformantes  parabolam 

generantem  conoidem  quadriformem,  habeat  fua 
quadrata  pqualia  redangulis  ex  KL  lineis,  quz  ad 
cande  altitudine  in  triangulo  bca,&  ex  x V,  que  in 
re&Igulo  1 b trahutur,  que  fuperficieS quadrati  fi- 
mul  iun&x  cfHciut  prifm.i  toe  n S.S,  Se  ideo  omnia 
rectangula  , vt  i-qx  ex  illis  kl,Sc  xv  conflantia  in 
eadem  altitudine  bafes  fune  parallclepipedorum, 


qug  foliditatem  prifmatis  toenrs  circumfcribunt, 
quzzquealta  funt , vt  paralie! epipeda  zquealu 
faper  bafes  quadratas  cx  km  applicatis , quz  clr- 
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cumfcribunt  foliditatem  parabolici  corporis. Qua 
re, cum  omnia  folida  re&angula  prilraati  circum- 
feripta  omnibus  (olidis  redangulis  conoidi  c»r- 
cumfcriptis  zquentur , fcquitur  cx  prop.aa.h.  vt 
prifma  fit  zquale  conoidi parabol ico  ; fingulpque 
prifmatis  partes  fingalis  pastibus  eius  zqucalul . 

COROL  LARI VM. 

* r T Incque  fit  euidens  conoidem  parabolicum 
J.  quadriforme  efle  TubJuplum  par jllclepipe- 
di  eandem  altitudinem  obtioentis  , Se  fuper  ean- 
dem ban  collocati:  finguizque  eius  partes  paral- 
lelis abfeifas  , lingulis  cius  zquealtis  partibus 
fubduplas  efTe ; quia  tale  parallclcpipedum  cfl  du- 
plum prifmatis  cadem  bafi , Se  altitudine  gauden- 
tis . 

THEOR.  VIII,  PROPOS.  LVI. 

* Conoides  Hyperboluum  ijuadnforme  tfqual 
fruftum  pyramidis  aejueahum , ac  conoi- 
dei , ciufruflo  deficiat  paralltlcptptdum 
fuper  bafem  tangentem  verticem  conci- 
dis , tsn  ciufdtm  altitudinis  ereclum  ; 
Pyramis  veri  tota  eadenl  bafi  fta^in 
altitudinem  tranfuerfa  axis  afjurgu . 

Sit  conoidcs  Hyperbolieum  quadriforme,  ideft 
quadrate  quidem  bafis  dx:  Ted  cui  prpbeat  fu- 
perficieruma  bafi  clruatarum  curuitatcm  Hyper- 
bola  bsz  normalis  bafi , vt  raprelcncat  corpus 
tale  fig.cExemo  . Pyramidis  autem  latus  per- 
tingcns  ad  verticem  axis  tranTurrlx  fit  br.  quz  fie 
fuper  b ifim  ux;  Se  fruftum  eius, vel  dimldifi  frudi 
fit  Emecx  ; vt  perfecimus  ad  IsruamAmc.  Dico 
itaqj  in  primis  antequam  demonOrem  propofitio- 
nem;  quartam  partem  corporis  hypcrbolici  qua- 
driformiscfTearqualcm  prifmati  qtfv  ; cuius  al- 
titudo ft  zuuet  conoidis  altitudinem  yc  ; bafis 
vero  fic  redanguh  mf  ex  re  tangent»  verticis  Se 
»y  latere  bafis, Se  pyramidi  zquraltz  HqV  , cuiuS  ’ 
bafis  VH  fit  differentia  vm  inter  *.e,vc1  qt,&  mk,** 
vel  dc,  ita  quod  q^?  trapezium  zquetur  4trape- 
tio  plano  yF.RB  , Se  triangulum  ftr  triangulo  in 
illodcfcnpto /e®  . 


♦ 


Probatur.  Nam  ex  prop.yp.traa.14,  pr  ap- 
plicata quzlibet  xquat  Tuo  quadrato  refiangulum 
cx  lp  , Se  pn  ab  eodem  pun&o  p nafcentibus,  Se 
procenfis,  altera  quidem  in  fupcsficic  iye,  vel  *- 
quali  TPK  ex  effe&ione,  altera  vero  in  fuperfi- 
cie  BHy  e,  idcll  FQr  . Cura  ergo  fiogula  quadrata 
lingulis  rcdigulis,Ula,quf  deferibuntur  in  conot- 
dc  hyperpolico  quadrifonni  »xpluec,qu«  ia  pri(- 

mate 


GooqIc 
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mate  qTmf,  Se  qva  pyramide,  Se  ilnt  quoque 
equaliacx  18  h.pqucalta  parallelepipeda  in  illis  ba* 
(ibus  fica.  Ex  prop.ij.tr.fi.  ipfa  corpora, in  qui* 
bus  defcribuntur  erunt  «qualia,  nempe  quarta 
para  corporis  hypcrboiici  quadriforrais.dr  prifma 
**Q£T » pyramifque  Vhq  : quar  pyramis,& prifma: 
fi  quadruplicentur  erunt  aqualia  toti  conoidi 
quadriformi,  fimulque  conficient  frufium  pyra* 
mi  Jis, cui  parallclepipedum  ipfi  frufloaquealtum 
conftitutu  fuper  minorem  bafim,dctnptum  fuerit. 

COROLLARIVM  I. 

* rj  Inc  videre  potes  inuolucrum  huius  corpo- 
li  ris^uius  medietas  BACmX,cuius  fed  io  r e- 
f mz  ablata  hyperbola  biz  , aquari  parallelepipe- 
do»cuius  bafis  fit  quadratu  ex  Rf.Qr  altitudo  j S;Na 
fi  demantur  i frufto  pyramidis  quatuor  prifmata, 
quat uorque  pyramides  equaleS  conoidi , quod  co- 
noides,  Se  auferatur  ab  eodem  eorpore  frufto  py- 
ramidis,remanebit  inuolucrum  corporis  huius,  & 
parallclepipedum  illud  f quale . 


COrpat  fpirale  eff  illud,  quod  in  altum  fe  eleuat.d» 
tot  partes  abfumit  altitudinis  , quo*  peripha • 
ria  eirculi  ipfum  ambientis , & ab  eadem  centro  de - 
fertoti. 

Soliditates  foirales  in  altitudinem  eleuantur 
proporcionalitcr  adeircuium, fecundum  quod  fe* 
runtur  in  orbem;  ita  quod, quot  partes  abfumit 
circuli  in  orbem  fe  gyraoJo , tot  altitudinis  afTe- 
quatur  in  fe  eieuando : Sicut  enim  linea  fpiralis, 
ita  decrefcit , vr  quot  parces  abfumit  circuli  gene- 
rantis,toc  partibus  diminuatur,  fic  fpira  abcd  , fi 
ex  fex  partibus  circuli  asfo  eodem  centro  du di 
efficit  ae  vnicam, etiam  vnica  parte  br  eleuatur  ex 
fex,  in  quas  altitudo  ax  diuifa  fit,  fi  duas  ambitus 
ae  , Se  e»  , etiam  duas  fc  : altitudinis  occupat, fi 
tres  aefo  , etiam  tres  altitudinis  abfumit  «o,  8ec. 

THEOR.  I.  PROPOS.  LVII. 


COROLLARIVM  II. 

X ferie quoque  oflenfionis  euidens  fit, quod 
JU  conoidls  quadriformis  fingulf  affignatf  par- 
tes  bafi  parallelis  planis  refede  equatur  prifmatis, 
Se  pyramidis  portioni  ad  eandem  altitudinem  i 
plano  bafi  parallelo  refecat;  Quia  fciliccc  omnia 

Jlana  parallela  bafi  ad  eandem  cleuationem»  hinc 
n fpftarroide,  hinc  in  prifmate,&  pyramide  dufta 
fune  inuicem  «qualia  i Vnde  eodem  argumento 
es  prop.l».  huius  idem  de  portionibus  conclude- 
re potens;  Et  hinc  ex  Coroll.i.  eadem  de  inuo- 
lucro  portionis  concludes  , Se  de  parallelepipedo 
in  minori  bafi  ad  eandem  altitudinem  portionum 
conoidis  hyperbolici  credo . Quod  nempe  tum 
partis  inuolucrum,tum  boc  parallclepipedum  fine 
«qualia . 

EXPENSIO  IX. 

De  Corporibus  [pirMus. 

Vidimus  Trad.  JO.  prop.rj.  Se  fequent.  fu- 
perficies  fpirales  ; modo  fpiralia  corpora 
fuper  ipfas  eleuata  breuiter  oportet  attingere , Se 
eorum  menfuras  aperire:  Sunt  autem  fpiralia 
corpora  in  quadruplici  differentia  ; Alia,  qu«  ob- 
tinent bafim  circulum,  Se  eleuantur  parallelis  fu- 
perficicbus  a bafi,  fed  fpiralicer  attendunt  per  in- 
crementa ambitui  circuli  proportionalia , altior- 
queefi  gyrus  in  fine, quam  in  initio;  Alia  fune, 
quarfuper  bafem  fpiralem  funt  conllituta  : fed  in 
«qualem  eleuationem  terminant,  ia  bafimque  fpi- 
r£, aqua  eleuantur,  «qualem,  Se  fimilcm • Alia 
(unt,  quf  fuper  bafem  fpiralem  fune  collocata  . 
Sed  etiam  fecundum , quod  crefcunt  fpatio  bafis 
fic  , & altitudmeelcuantur : Alia  tandem  e con- 
tra ; Nam  in  ipfa  fpirali  bafi  collocata,fecundum 
quod  bafis  crefeit  amplitudine,  illa  altitudine  de* 
crefcunt . 


Corpus  fpirale  fuper  circulum  fpir aliter  in 
altum  afeendens , ell  dimidium  cylindri 
fuper  eandem  bafem  collocati , tn  ean- 
dem altitudinem  cleuati « 

Sit  fpirale  corpus  primi  generis, quod  fpiralirer 
tantum  io  altitudinem  procedat  fuper  bafem 
circularem  aiohz,  fpira  abcdlox.  Dico, quod 
hoc  cfl  ad  cyliadrum  agqx,  vt  I , ad  a. 


Probatur.  Nam  fpirali  corpori  a»cd  loxac 
cireu feribatur  fedores  folidl  pabb  vc»flr  REPCtn  v. 
Se  totcaVoSetxt» equalium bafium,  critquc  fedor 
foiiduS  PBAKVe  ad  fedorc  folidu  xxABVl,  vt  alti- 
tudo be  ad  iUitadlrte  ek  ex  i J.h.  quod  fiat  fuper 
eadem  bafim  v*«. Sic  fedor  fdlHus  sVFRineeri» 
adfcdorem  folldum  t xi VMF.ideft «qualem  xika- 
rv.vc  altitudo  fc  ad  altitttdinem  vm,  ideft  1k:  ergo 
ex  prop.B5.lib.T-  prima  quantitas  «AEPye  Cedaris 
folidi  cum  quinta  tVFCm*.  fedor  i*  item  alce  iuJ 
. iolidi  erit  ad  fecundam  abivi  ideo  ad  duplam 
cx  18.1.5.  X IMA  VF  , vt  tertia  B t ait ituJocu  frxta 
FC  altitudine  ad  Rk  altitudini, St  ideo  *d  dupli  fm. 
Se  ex.  Cu  ergo  fint  duo  fedores  folidi  afuvc  , Se 
ef  ac  vm  ad  ax  I KVE  fedore  folidu.  vt  dup  altitu- 
dines e»,fc ad  altitudine  Ek,Sr  fedor quoq, foiiduS 
crefcens  fSo  DVn  fit  ad  folidu  vfgm  i ojdelt  «qua- 
le kx  ae  vi, vt  eo  altitudo  ad  CQ;idett  «quale  ke  ex 
eadem  prop.af.prima  quantitas  cum  quinta,nem- 
pe  Juq  fedores  folidi  apvoifc  cum  fedore  foli- 
dos  s f v n d c erit  ad  fecuadam  qualitatem  axeVki, 
& ideo  ad  triplam  xkmqsrfg  ex  i8.1.b.|.  vt  tertia 
dup  altitudines  br,  pg  cum  fexta  gd  ad  quartam 
bk,  & Ideo  ad  triplam  eK,&fm,  Se  oq.A  fic  pro- 
fequere  vfque  ad  complementum  totius  folidi  fpi- 
ralis, & totius  cylindri  , Se  tunc  eruat  omnes  fc- 

dores 
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&orr&  folidi  fc  augentes  ad  omne»  fedores  foli- 
dos  xqualrs  inuiccm.  vt  omnrs  altitudine»  fc  au- 
grntrs  rb,fc,cd  ad  omnes  ab  itudines  xquales : 
Sed  altitudines  fc  augeam  funt  dimidium  altitudi- 
num xqual  um  . Siuu  dem  accrefcunt  proportio- 
tionc  arithmetica  Quia  vero  rcdangulaciufdcm 
altitudinis  cx  propof  u.  lhd.J7  decrcfcentia, 
feu  crefecntia  arithmetice  dimidia  funt  integro- 
rum,etiam  bafes  linc£,  qux  funt  in  eadem  propor- 
tione,ac  rt  dangula  xqucalta  ex  i . lib  6.  erunt  di- 
midium bafium  integrarum:  Cum  ergo  altitudi- 
nes fc  augentes  »E,fC,GD,&  cet  fint  dimidium  in- 
tegrarum altitudinum  ex,  pm,  cQ^»4’  *quali 

numero  multiplicatarum ; ttiam  fedores  folidi 
crefcentcs  baP  evc.rVe  rcm,8r  cpt.erunt  ad  inte- 
gros fcdorc*  ari  v.kfi  v,mciv,  & cytcros  eadem 
numerofitate  altitudinum  fumptos , vt  s.  ad  a.  Ii 
autem  fic  fedores  circumfcribcntes  intdligantur 
multiplicati  omni  numei  olitate  po (Tibili  iuxta  vit- 
tatum modum  arguendi  adxquabunt  corpus  fpi* 
rale  abcdloxaf.bg  . Ergo  hoc  corpus  ad  cylin- 
drum ex  fedoribus  xqualibus  integratum  erit,  vt 
I . ad  2 . dimidiumque  cius  adaquabit . 

COROLLARIVMI. 

QVod  dicitur  de  toto  cylindro,  Stdefplrali 
corpore, idem  dicendum  de  eorum  partibus 
V.g.AkBPev  fedorem  elfc  duplum  corporis  afeen- 
dentis  apevc  . 

„ Quia  fi  rcdangula  illi  portioni,  vt  toti  circum- 
fcnb.intur,eodcm  argumento  poterit  oftendi  lin- 
gulos  fedores  crefcentcs  efle  ad  fiogulos  xquales, 
vt  altitudines  crefcentcs  ad  altitudines  xquales, & 
quia  crefeentes  funt  dimidium  altitudinum  xqua- 
|ium,  cum  anthmeticf  crcfcant, etiam  crefcentcs 
■ fedores  clfe  dimidium  fcdo/is  integri . 


C ORO  LLARIVM  II. 

HInceft,quod  habita  primi  fpiralis  corporis 
in  altum  afeendentis  quantitate, ceterorum 
corporum  fpiris  afeendentibus  comprehenforum 
quantitates  habeantur . Nam  in- 
sica  fpirale  corpus  eft  dimidium 
cylindri  bhi  bnm  , & a l h dr  fpi- 
rale corpus  eft  dimidium  cylindri 
aLhtxr  : fcd  hic  funt  pqualcS  cy- 
lindri i cum  eorum  fit  xqualis  ba- 
fis,  & altitudo  ob  fpiram  eandem; 
que  afecndit  a b vfque  ad  a,  8c  ab 
AvfqueadE.  Ergo  corpus  inter- 
pofitum  inter  duas  fpiras  eftx- 
quale  duobus  dimidijs  cylindro- 
rum {qualium  ,*  duo  verd  dimidia 
{qualium  vnum  integrum  confi- 
ciunt . Vndc  corpus  (pirale  inter  duas  fpiras  bc« 
aue  conclufum  {quat  cylindrum  bnm  alH,  vd  cy- 
lindrum {qualem  alhtxe  . 


T V S--'  XXXIV. 

THEOR.  II.  PROP.  LVI1I. 


Spirale  corpus  in  aqualem  altitudinem  cie - 
natum  : fcd  [upet  fptralem  baftm  collo- 
catum tfl  tertta  pars  cylindri  aqualis 
elcuaiionis  fuper  circulum  [ptram  gener 
rantem  inftUtntts . 

Sit  fpirale  corpus  »HllECOorzL  fuper  bifim 
fpiralem  gdfzl  , 8e  circulus  complc&ens 

Iit  r.  cq,:  cylindrufq;  fuper  hunc  circulum  clcua- 
tus  aiixcq^.  Dico  fpirale  corpus  ahibecgfzl  elfc 
tertiam  partem  cylindri  gcqaiix. 


Probatur  ex  eodem  principio,  &r  fere  eodem 
argumento  , vt  oftenfa  eft  propofitio  proce- 
dens. Quoniam  ldt  bafis , fcdorque  deficiens 
eft  ad  glk  fcdorem, vt  fcdor  deficifs  foiidus  td- 
lNhc  inferiptus  ad  fcdorem  folidum  integrum 
aocgkL  ex  *|.  prop.  h.  At  vt  plf  deficiens  fedor 
bafis  ad  bafim  fcdorem  kLm  , folicct  xqualem 
«lk,  ita  eft  foiidus  deficiens  si  PFIC  ad  fedorem 
folidum  fuper  klm  in  altitudinem  rt  eredum,  leu 
xqualem  aci.cko:  Quapropter  e*  pr0p.j5.lib.y- 
prima  quantitas  t»l  fedor  inferiptus  planus 
deficientium  primus  cum  quinta  quantirate  plf  » 
fedore  plano;  obtinebit  ad  ferondum Gxt , Se 
ideo  ad  duplum  eius  ex  propof.  1 8.  Iib.5.  glm  > VC 
tertia  quantjtas  fedor  foiidus  deficiens  nhc- 
tdl  , cum  fexta  Pessi  c ad  fcdorem  lolidum  inte- 
grum LCAGKO  ; 8f  ideo  ad  duplum  cius  glm  bafi 
eredum  xquealtum  . Iam  ergo  fi  fumantur  tdl, 
fr  Plv  fiinul  fedores  plani  erunt  ad  glk  fcdorem 
planu.vt  fedor  foiidus  tdclpfs  1 ad  fedorem  fo- 
lidu  GAxOLc,8f  Lyz  fedor  planus  ad  fedore  pianti 
MLQ.  ideft  cI-K,vt  deficiens  fedor  foiidus  lvzrvc 
ad  fedorem  folidu  integrum  fuper  LMO^xqualem 
CACCkL  fcdori.  Quadere  fimi  liter  iundis  O do- 
res tdl,  pLf,  Lyz  ad  glk  fcdorem  integrum,  & 
ideo  ad  triplum  eius,  vt  tres  fedores  ibkfdi  defi- 
cientes iliis  bjfibus  locati  nhcldt,  SvcLFP,  vbc- 
j.zy  ad  Odorem  folidum  integrum  aoc  gkl,  & 
ideo  ad  triplum  eius  equealtura  bafi  tripla  gkmql 
collocatum,  & fic  de  altjs. 

Cum  itaque  omnes  inferipti  fedores  plani  fint 
ad  integros  planos,  vt  omnes  folidi  inferipti  defi- 
cientes ad  folidos  integros  jlc^otes, etit  etiam  ip- 
. fum  fpatium  fpirale  omne»  fedores  folidos  tan- 
dem adfquans  iuxta  vficatum argumentum  multi» 
plicationis  talis, que  omnem  poilibilc  differentia 
. inter  infetiptos  fedores,  &cOrpus  fpirale  tollat , 
& abfumat  ad  cylindrum  cx  fcdoribus  folidis  1 011 
deficientibus  compofitum,  vt  tota  bafium  multi- 
tudo , ideft  ipfum  fpirale  planum  ad  citculum  ge- 
nerantem 
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nerantem  : fed  fpirale  fpatium  ad  circulum  gene- 
rantem cft  , vt  i.  ad  3.  ex  propof.f  3 . Tr.jo.  Ergo 
etiam  fpiralc  corpus  ahibeccdfzl  ad  cylindrum 
ambientem  cMqxnA erit,  vt  i.ad  3. 

COROLLARIVM  I. 

* T'  T Inc  etiam  euidens  cft : id  quod  dicitur  de 
1 1 totofolido  polTeoftendi,  dc  lingulis  par- 
tibus foti  Jis,  nempe,  quod  fe  habeant  ad  inuicem, 
vt  portio  bafis  fpiralis  ad  circulum  generantis 
portionem  refponderitcm  . Portio  vero  plani  ba- 
fis cft  ad  fetorem, vt  reAanguium  ex  lineis  eam 
terminantibus  cum  triente  quadrati  differyntic  ad 
quadratum  radij  fcddris  ex  prop.50.  tr.36.  Idcoqi 
fpiralis  folidi  fruftunt  ahCcdl  erit  ad  cylindri  par- 
tem aocgxL  ambientem, vtfolidum  paralle|epipe 
dum  fuper  Illud  reAanguium  lincarura  lb.Lc  ter- 
minantium, 8 e triens  alius  parallclcpipedi  in  qua- 
drato differenti*  dk  locati,  qua:  in  parem  eleua- 
tionem  fublcuata  fint  ad  parallelepipedum  atque- 
altum, ex  quadrato  cL  radij  bafis  feAoris  aflurges. 

COROLLARIVM  II. 

*r  T Inc  etiam  patet,  quod  idem  verificatur  de 
£1  corpore  fituato  in  fecunda,  & tertia  fpira, 
Se  cgteris  de  quibus  locuti  fumus  prop.jtf-  Se  5 8. 
Se  59.  traA.30.  Quod  fcilicct  fit  ad  corpus  cylin- 
dricum comprehendens,  vt  ipfa  fpira  plana  ad  cir- 
culum cam  claudentem . Nam  idem  argumentum» 
quod  attulimus  in  oftenfione  propoficionis,  etiam 
hic  valet  abfquc  co , quod  replicetur!  cum  etiam 
feAores  folidi  deficientes  ad  primum  fcAorem,8r 
alios  maximos  zquales  folidos  , vt  feAores  plani 
deficientes  illorum  bafes  ad  primum  feAorem 
planum,  & alios  xqualesob  eandem  altitudinem 
cx  »3.  h.  fint  in  eadem  proportione . 

THEOR.  II.  PROPOS.  LIX. 

* Corpus  fpirale  bafi  1 nixum,  O*  rjH0' 

ad  altitudinem  fpir altter  deficiens  cft  ad 
corpus  fpirde  ctufdcm  altitudinis  fuper- 
fptralem  bafim politum , vt  5 . ai  C. 

Sit  fpiralc  corpus  abi  fuper  bafim  tci  foiralem 
inixum  deficiens  fpiralitcr, quoad  altitudinem 
A'r  . Dico,  quod  hoc  corpus  eft  ad  fpiralc  corpus 
eiufdem  altitudinis  fuper  fpirarn  Tci  collocatum, 
vty.adtf. 

Oftenfio  , qua  noftra  elt  ficut  etiam  tothis  h. 
expenfionis  a multis  dependet , qua:  prius  dccla- 
randa  fune  . 


Et  primo  progrelT.  Obferuandum  cft  fpiralc 
corpus  zqualis  altitudinis , dc  quo  prrced.  prop. 
f 8.  locuti  fumus  polfc  dreumueftiri  portionibus, 
annulorumeiufdem  altitudinis  *a  , ge  latitudinis 
te, qui  a diametro  n,vbi  fpirjbafis  fumlt  initium 
deduAi  ln  ipfim  fpirarn  terminent,  vt  funt  pltb- 
pa  a,  |xep,&  alij,  vt  vides  in  fig.  Quia  enim  ex 
pr.9.trad.l8.&  5a.traA.3i.  femldiameter  iT  di- 
uiditur  in  partes  zqmles,  fecundum  quas  quilibet 
fcAor  arithmetic£,idcft  aequaliter  quoad  d;.»mctru 
dccrcfcit ; qui  fpirj,  aut  inferibatur,  aut  circum- 
feribatur,  fi  omnes  illi  fcAorum  arcus,  vfque  ad 
fpirarn  a diametro Tl  deducantur, patet  fe  inuicem 
fuperareannulorum^quealtis  portionibus,  vt  funt 
pLE,8eyEK,8f  vy.s,A'c{:t  Nam  omnes  te,  Rrty, 
vy  craflitudinem  menfurantes  *quales  funt . 

Di  u i datur  itaque  It  radius  ( vt  huius  rei  demus 
exemplum  ) in  0A0  partes  zquales»  a quibus  fin- 
guli  arcus  ducantur ,vtTF, e x,yN,  &rc.  Certum  eft 
cx  prjaff.  Expenf.y.traAji.  decrcfcerc  fiigulo* 
arcus  radij 5 interceptos  T p ,8e  e K,yN,ftrc.  arithme- 
tici p$nes  diuifioacm  diametri;  ita  quod, vt  ie  de- 
ficit a t t oAaua  parte , fic  arcus  el  i tf  deficiat 
oAaua  parte,  Se  ficut  y 1 deficit  ab  rf  duabus  n&a- 
uis  partibus, fic  yo^ab  tf  duabus  oAauispartibus 
dccrefcatj  itaque  fi  annutus  eL  duplicatur, deficiet 
duabuf  oAauis  partibus:  fi  annulus  yq  triplica- 
tur.deficiet  tribus  oAauis  partibus  ab  le>  & cct. 

ProgrelT.  4.  Itaque  fcAorum  arcus  arithmecicd 
decrelcent  a fe  inuicem  zquali  arcu  deficiendo, 
nempe  femper  oAaua  parte  carum, in  quas  primus 
arcus  tf  diuifus  eft  . Itaque  ln  feAore  ift  erit  ar- 
cuu,&  ideoportionu  anulariu  feries  arithmetica, 
quorum  primus  annulus  Left,  fecundus  Lqpy,& 
c^t.  In  fecundo  vero  feAore  ikl  erit  adhuc  alia 
ferieS  arcuum, 8e  ideo  porttoQum  annuloru,  quoru 
primus  kl,  qui  deficiunt ,vt  illi,  qui  fune  in  leAo- 
reiFT,  fcd  incipiendo  ab  arca  minori  lk  vnica 
oAaua  parte  .^ln  feAore  vero  n ik  erit  alia  feries 
arcuum.  Se  ideo  portionum  annutorum  eodem 
decremento  arithmetico  deficiens  , fed  incipiens 
ab  arcu  minori  duabus  partibus  ab  pt,  fed  vnica 
ab  kl  . Ita  vt  etiam  ipff  feries  arithmetice  decrcf- 
cant  vfuuc  ad  finem,  totque  fint  lenes,  quot  arcus 
in  ift  leAorc  , vel  quot  decrementa  arithmetica, 
qua:  in  lingulis  deficiunt , vel  quot  partes  in  arcu 
maximo  pt  feAoris  maximi  ifT,  vel  partes  in  ra- 
dio it.  Qua:  tamcu  omnes  feries  fimul  fumpt* 
componunt  foliditatem  totius  corporis  fpiralis 
bafis  ; fed  xqualis  altitudinis  . 

Progr.  3.  Quod  autem  annulares  portiones,  vt 
arcus  arithmetice  deficiant, patet,  quia  omnes  an- 
nulares portiones  iftis  arcubus  comprehcnfe  funt 
atqucalt*  , vtpote  dedu A*  ob  xqualibus  partibus 
eT, Se  Ey.&ryV  diametri Ti  erunt  ad  inuicem,  vt 
bafes, nempe  vc  ipfi  arcus.  Siquidem  cx  propof. 
14  TraA.  30.  aquantur  reAanguiis  ex  portioni- 
bus intermedijs  inter  arcum  maiorem, & minorem 
marginalem  ipfius  portionis  annularis  plani,  fc. 
arcu  intermedio  intcrL*,Br  ft,  qut  in  figura  ex- 
prefius  non  eft,  ne  generaret  confufioncm  . Ift* 
vero  arcus  intcrmeciij  crcfcunt  ad  inuicem  etiam 
arithmetice,  vc  ipfi  arcus  marginales  cum  femi^ 
differentia  inter  maiorem,  Se  minorem  , vel  a ma- 
iori deficiunt, vel  fuper  minorem  accrcfcunt  V.g. 
arcus  incer  ft.  Se  le  erit  maior,  quam  lk  femidit- 
ferentia  inter  ft ,8c  le,  at  arcus  intermedius  inter 
<^y  , & el  erit  minor,quam  el  femidifferentia  in- 
ter Qy,  & le,  qux  dux  fcmidiftercnciaLxqualium 
differentiarum , quibus  decrefcunc  arcus  ft, 
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Qy  addita?  fimul  facient  differentiam  eandem  ar- 
cu* le  abfT,  irci  y abLB.  Exemplum  eft  In 
quatuor  lineis  m feorfim  dudis  arithmetice  defi- 
cientibus tantum  enim  deficit  fecunda  a quarta 
quantum  prima  a tertia.  Cum  ergoredanguJo- 
rum  bafes  intermedijs  arcubus  aquales  arithmeti- 
ce dccrefcant»  etiam  ipfa  rcdaogula  arithmetici 
deficient»  »t  ipfa:  bafes,  vtpote  aquealta  , &r  Ideo 
Ipfse  quoque  portiones  annulares  lbfT,  &tqvel 
Tedanguiis  aquales  ex  14.  Trad.30.  arithmetico 
defefiu  extenuabuntur,  Se  fi  fuper  Jftas  bafes  por- 
tiones folida  annulares  inteliigantur  eleuata  ad 
eaedem  altitudinem  at,  qua  funt  illae  foliditates, 
quar  integrant  fpirale  corpus  quoad  bafim  folum- 
modo  tI-kcmo  i bafi  infima  ,&  a a 3 4 y 6 7 8 bafi 
fuprema  locatam,  etiam  ipfa  foliditates  eam  fine 
inuiccm,  vt  bafes  ex  33.  prop.Trad.34.  par.2. 
decremento  arithmetico  eodem  femper  aquali  de- 
crefcent : ideoque  iedor  folidus  f i r ap  x erit  di- 
uifus  In  portiones  annulares  folidas  decrefcentes 
arithmetici  , vt  ipff  bafes,  ideftdn  feriem  folidam 
arithmeticam,  V.g.FTL»AP».erlt  prima  foiiditas, 
o.y  p r 2. fecunda  foiiditas,#  fic  dicas  de  alijs 
vfque  ad  axem  • 

Eoderoqae  modo  fedor  folidus  ( K L 23  diuide* 
tar  in  feriem  arithmeticam  foliditatum , pro  ut  de- 
crefcunt  ex  i.progr.  ipfar  bafes  , entque  fisries  * 
cuius  maximus  terminus  x L q 2 3 erit  minor  ,qu5 
maximus  leftpax  vnica  differentia  arithmetica, 
# fic  rffare  de  alijs  feriebus,  ita  qu&d  vnufquifque 
fedor  folidus  feriem  in  fe  contineat  proportiona- 
lium arithmeticarum  foliditatum  annularium  • 


ProgreiT  4.  Confiderandem  itaque  eft , quod 
fplralis  fupeificies  corporis  bafi,  altitudineque 
deficientis  , hac  omia  folida  aquealta  fecatab  a 
defcendendofriraliter  per  a 9 1 r b,  A'  cat.  vfque 
ad  centrum  l,Ar  arithmetico  dcfcdu  fingulas  alti- 
tudines detruncat  . vt  ex  def.  confiat  . Ideoque 
debent  inrelligi  fpirali  fuperficiei  defeendenti 
circumferipte  (edorum  folidorum  annulares  por- 
tiones TF  1 APE  L,  flf  I-KQ^p  t NIC  1121,  A-  Cat, 
qoa  fingul*  a femidbmetro  app,  # Cft  defeen- 
dant  arithmetici  deficiendo  tamquam  quidam  gra- 
dus altitudine  aT  in  tot  partes  diuifa , vt  radius 
Tt, quos  omnes  fpiralis  fuperficies  Ap  u b i tangat 
in  a in  p in  1 1.  In  ii  in  b in  4 1.  Ar  care,  ita  quod 
fingulorum  bafes  fint  primo  left  , fccundaExy* 
tertia  yvN,  quarta  Vcc,  #car. 

Progrcff.  5.  Qaia  itaque  Iftar  omnes  foliditates 
in  figura  fine  confufione  exprimi  nequeunt,  ideo 
feorfim  ea  omnia  cxprcllirmis  in  redagulo  1 13«, 
vt  eorum  ordo  , Se  defedus  melius  capiantur.  In 
quo  131*  fupcrficics  nigra  exprimit  graflitudi- 


ne  et  fingularu  bafiu  ETLf,  #c.  quar  femper  craf- 
fitudo  imomnibus  eft  arqualis.  At  rcdangulum 
e 7i,exprimit  primam  portionem  annularem  foli- 
dam LEPT2AP  non  defeendentem: fecundum  n.41. 
72  o,ln  quo  partes  decrefcant  372  o.vtdefcendit 
p HKE.per  vnu  gradu  i 2 in  p.  a fumma  altitudine 
72  vel  At,  quod  rcdangulum  folidumaquetduas 
£quealtas  annularium  foliditatu  portiones  LEP2.A? 
23kL,qu*  primo  decremento  arithmetico . eo- 
dem deficiunt  j Tertium  fic  45.42  n.^o.in  quo  ta- 
men partes  ab  eadem  altitudine  041.  defeendant, 
vt  facit  ipfa  portio  vys  annuii  folid!,cul  aquatur, 
qua  defeendit  i P in  2 J per  duos  gradus  2.  Ar  h* 
quod  rcdangulum  folidum  fquetur  tribus  annula- 
ribus portionibus  aqualibus  inuiccm  locatis  ia 
bafibus  eq,  kq,  & kN  , fi:  fic  de  all/s  : Jtaquc  72  c 
exprimit,  & aqua:  foliditatcm  in  left  bafi  loca- 
tam 72  8 x n o arquat  eam  gradatam  , que  i n sy  te, 
fic4i  9143  n.qucin  VVN,fed  41 3040  tfr.  quar  io 
Vcc, at  13  31 42  a»  eam  que  in  eve  lita  eft:rcdan- 
gula  41  5023  41  gradatam  foliditatem»  qufGHCM 
bafi  fiat  j redaogula  514»  4*  ?*•  <!«?*“  Hj»o 
fundatur;  fir  tandem  rcdangulum  gradatum  43  6% 
t gradationem, qua  in  sxzt  locata  eft,  qua  accep- 
tant aquealta  fquat  quoque  annulares  portionci 
aquealtas ijfdcni  bafibus  locatas. 

Progrcff.tf.  Itaque  finguli  fedores  folida  veltf- 
tt  in  tkp.  Se  lki  , fi:  KiN  , & cat.  bafibus  locati 
deficientes  arithmetici  ab  inuiccm  in  fingulis  re- 
dangulis  pradidis  habent  fuam  partem  corrcfpo- 
dentem,  ita  quod  prima  pars  omnium  redanguio- 
rum  V.  g.  prima,  «r  vnica  in  72.  e,  pruna  duarum 
In  72.  n prima  trium  in  4*.  40.  Se  fic  omnes  primp 
partes  in  quolibet  redangulo  folido  aequentur 
partibus  fedoris  folidi  in  bafi  iTF  locati,  fir  illa? 
omnes  prim^  fint  «quales  portionibus  annulorum 
qua  fucccfliuf  decrefcunt  jnLp*T,  # L e 0.7  bafi- 
bus dccrcfcentibus  . Sic  quoque  concipies  de  fe- 
cundis partibus  io  vno  quoque  redangulo  folido, 
ita  quoa  fecunda  pars  duarum  in  72.0  fecundi 
pars  tpium  in  41  40.  fecunda  pars  quatuor  partium 
in  4 a 6 1,  fir  c?t.  portiones  folidas  fedoris  xtL 
bafi  fitas  adaquent , 8e  fic  dicas  de  tertijs  in  4t  40; 
4261;  13  41.  8ecer  qua  arquant  portiones  folidas 
Niitfedoreiocatas  . 

Progreff.^  Ad  hoc  vt  ergo  jncipiatnusoftea- 
dere,  quam  proportionem  habeant  ha  omnes  fo- 
ltditates  fimul  accepta  ad  totum  13  e,  tdeft,  quam 
fpira  folida  ait itudide , ba lique  deficiens  habeat  ad 
folidam  fpiram  bafi  tantum  deficientem:  Acci- 
piamus in  primis  minimas  lingularum  gradationis 
altitudines,#  confideremus,  quod  ha  lingula  m.- 
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nlirif  altitudines,  Se  vltimz  at,  Se  i 9 Se  k i i.  Se 
v iz.  & e»,  Jtefr.  in  vnaquaque  portione  annuli 
dccrcfcunt  aritmetiel  vfque  ad  1 ; fuatque  in  re- 
danguiis portiones  illis  inulis  xquales  cy  1,81  o, 
91  n 30  40,  22  31.  23  42,  4341.  vlque  ad  nihil  t , 
quz  deficiunt  Arithmecicp  etiam  quoad  altitudi- 
nem 5 (iquidem  ex  def.  vt  fpira  appropinquat  ad 
centrum  per  partes  rquales  radi;  decrcfrcndo,  ita 
ab  altitudine  per  partes  j quales  altitudinis  deficit. 
Itaque  in  annulo  folido  lept  a a nulla  cft  degrada 
tio,  fed  altitudo  ta,  vel  e t , at  in  annulo  folido 
jteql  iameft  primus  defenfus  s 9 vnius  gradus, vt 
in  redanguiis  folidis  n 82. Se  fic  fucceffiul  in  ali;s 
vt  ex  redanguiis  folidis  melius  percipies,  in  qui- 
bus vt  diximus  progr.6.  omnes  primz  partes  per- 
tinent ad  fedorem  folidum  tn  tPi  locatum»  quo- 
rum minime,  8e  vltimz  altitud  ines  funt.  Se  72  o» 
n8a,  4092.3061,1242,3441,4372  vfqucaJ  ni- 
hil in  t graduatim , Se  arithmcticp  deficientes: 
Quod  autem  dicitur  de  partibus  primi  fc&oris  fo- 
lidi  confideraci  iuxta  minimas  altitudines 5 hoc 
item  diccudum  cll  de  partibus  fedoris  folidi  lix 
locati  iuxta  minimas  altitudines  accepti  : In  lin- 
gulis enim  redanguiis  folidis  minima:  altitudines 
partibus  omnibus  rcdagulorum  communes  funt. 
Se  dedignantur  per  lineas  72  t,  72  82,  82  92,  91 
30, Se  c.Tt,  itaque  id*  portiones  folidorum  fefio* 
rum , 8e  redangulorum  folidorum  illis  xqualium 
duplici  decremento  arithmetico  decrefeunt  quoad 
latitudinem, quidem  fimul  cum  balibus  decrclccn- 
tibus  ex  progr.I.  Se  i.  Se  etiam  quoad  minimas  » Se 
vltimas  altitudines ridcoq;  rcdanguloru  equcal- 
torum  V.g.  primorum  in  vnoquoque  redangulo 
folido  in  71  e in  41  o,  Se  czt.  erunt  vtpote  $que- 
craffa,  duo  trientes  vt  ipfj  bafes  plan?  ex  contex- 
tu propof.  14.  15. 16. 17.  Trad.lS-  fct  quia  vt  di- 
fiam  eft  prog.6.  prima  omnia  in  vnoquoq;  reda- 
gulo  arquanc  fedoris  primi  t 1 p portiones 
annulafcs  folidas;  Ideo  ilif  portiones  accepta:, 
Se  confidcratx  iuxta  vltimas,  & minimas  aititudi  • 
nes  erunt  duo  trientes  fedoris  ifta  2 eiufJcra 
xquealti,  ft:  gradi, quod  deficit  quoad  fiuguias  par- 
tes mico  decremento  arithmetico , vt  didum  eft 
progr.a.  Sr  3.  Si  afferas  de  omnibus  partibus  fe- 
cunJis  redangulorum  folidorum  * quz  pertinent 
ad  foiidu  in  bafi  1 lx  locatu, Se  fic  dicas  de  omnibus 
alijs  . Idcoq;  in  lingulis  progrellionibus  arithme- 
ticis horum  fedorum  vmco  decremento  arithme- 
tico deficientium  folu  longitudine  habemus  por- 
tiones folidas  deficientes  lecundum  minimas  alti» 
tudines  arithmetici,  quare  in  vnoquoque  feries 
deficientium  parttum  folidarum  duplici  anthmeti 
co  decremento  ad  feriem  earum  folum  vnico  de- 
fedu  deficientium  fe  habebunt,  vt  duo  ad  tria, 
ldcoquc  etiam  omnes  fimul  cx  prop.17.l1b.?.  cum 
ad  fingul  as  taliter  fint,  erunt, vt  duo  ad  tria,  Se  ita 
omnia  minltnx  altitudinis  redangula  V.  g.  71 
c,  82  o,  92  n,  30  40,  41  21,  23  42,41  4;-vlq; 
ad  t erunt  totius  rcdanguli  folidi  13  c,  duo  trien- 
tes cum  in  vnaquaq;  ferie  V.g. primarum  partium 
deficientium  altitudine,  Se  latitudine  fint  pqucal- 
tarum  latitudine  deficientiam  duo  trientes.  Se  fic 
ia  ferie  fecundarum  partium,  Se  cft. 

Progrefl.8.  Nunc  quid  gradationes  ipfz  aufe- 
rant ab  vnoquoque  redangulo  folido,  confide- 
randum  cit . Ad  quod  aduertere  oportet  lingulas 
partes  Angulorum  redangulorum  vnica  in  71  t , 
duas  104»  7 2 ,trts  in 42  8i,&(c«t.efie  inutcem  z- 
quales,  vtpote  illp,  quarum  latitudines  zquantur 
arcubus  eodem  decremento  ab  eodem  maximo  di- 


minutis V.  g.  vnica  in  72  c arcui  pt  dux  In  41  o 
arcubus  Le,&  lk  eodem  decremento  primo  ab  ar- 
cu pT  maximo  deficientibus . Ttes  in  42  n tribus 
arcubus  yq,  Se  qk  . 8e  xN,qui  duplici  decremen- 
to arithmetico  eodem  dtficiunc  ab  ft  maximo  eo- 
dem . Altitudines  vero  omnes  zquales  funt  41  82, 
vel  42  92, vtpote  pertinentes  ad  fpiram  folida  alti- 
tudine non  deficientem  . At  quatenus  terminant 
in  fpirale  corpus  dccrcfcens  altitudine  quoque, Se 
eius  fpiram  dcfcendentcm;in  fingulis  i fumma  al- 
titudine , vt  dixi  progr.  ?.  defccndunt  vfque  ad 
minimam  altitudinem  arithmetici . 

ProgrefT.  9.  Cum  itaque  gradata  foiida  redan- 
gula  in  vnoquoque  redangulo  accepto  a fumma 
vfque  ad  minima  altitudinem  V.g.t7a  572  82  41-92. 
42  30.  /322.  5023.?  143.  62  t in  fingulis  redan- 
gulis,  quorum  partes  zquehtz  conflituant  pro. 
greffiones  arithmeticas  vnico  decremento  arith- 
metico quoad  altitudinem  deficientes  erunt  Un- 
gulorum redangulorum  72  82.  Se  cct.  dimidium 
cx  prop.12.  Trad.27.  vtpote  quod  eadem  ratio  fit 
folidorum, quorum  graffitudo  eadem  in  omnibus, 
vt  dixi  prop.y.  acbafium,&  redangulorum  pla- 
norum: Cum  ergo  lingula  deficientia  fint  ad  fua 
integra , vt  1.  ad  2.  etiam  omnia  ex  prop.17.  lib.j. 
erunt  ad  omnia  fua  integra,  vt  l.  ad  2. 

Prog.lo.  Ponatur  itaq;  quod  redangulum  13  e 
totum  toti  foliditati  fpiralis.bafis  xquale  taotu,fic 
partium  6.  quia  oftendimus  progr.7.  redangula 
minimarum  A'  vltimarum  altitudinum  72  c,  82  o, 
92  n,  33  40.  Se  czt.  efTc  totius  1 3 e foliditatis  duo 
trientes  fe  habebunt  ad  redangulum  totum  , vt 
quatuoradfex  . Vnde  refiduum  integrx  folidita- 
tis ablatis  illis  minimaru  altitudinum  redanguiis 
remanebit  duo  . At  quia  huius  refi  Jui,ncpe  reda- 
gulorumT7a.  7252,41  92,  42  30, Se  czt.  grada- 
tiones ffllide  funt  dimidium,  Se  ideo,  vt  1 aJ  fex 
ad  totum  cx  prop.39.  Tr.  17.  Ideo  eu  quantitas 
minimarum  altitudinum  pofita  fit,  vt  quatuor , Se 
hzc  ponatur  vt  1.  ad  fex  refpedu  totius  ex  eadem 
propof.39.  Trad.17.  erunt  omnes  quantitates  rc- 
dangulorum  folidz,  quz  zquant  ledorum  foli- 
das portiones  deficientes  ob  ipiram  bafi,  aititudi- 
neque  deficientem,  cui  circuinfcributur  ad  omnia 
redangula  folida,  quz  zquant  fedorum  folidas 
portiones  fpirali  corporis  bafi  tanttlm  circum - 
feriptas,  vt  qbinque  ad  fex  . 

Hoc jusem  totum  intclligitur  cx  prop.17.trad. 
27.  fi  hzc  redangua  fubdiuidaritur  omni  polU- 
bili  fubdiuifione  fubdupla.ficut  nempe  Ipfi  annu- 
li,  feu  portiones  annutorum  corpori  fpirali  cir* 
cumfcriptz,  vel  inferiptar,  quibus  redangula  hgc 
zquatur  omni  polCbili  numero  mulciplicatz  fimi- 
liter  intelligi  debent . Vnde  etiam  ipfum  corpus 
fpirale  deficiens,  quoad  bafim,  Se  altitudinem  illis 
redanguiis  infcriptis,vcl  circumfcriptis.qug  om- 
ni poUibiJi  multiplicatione  fubdubla  numerofa 
tandem  ipfum  zquant  ad  fpirale  corpus  folum  pp- 
nes  bafim  deficiens  annulis  przdidis  • Sr  fimiliter 
multiplicatis  inferiptum,  vel  circumfcriptum  erit, 
vt  5.  ad  6.  quod  hzc  edangula  inferipta  , vel  cif- 
cumferipta  illud  tandem  xquent,  alioquin  nouz 
infcriptloni,  vel  circumfcriptioni  daretur  locus 
ex  14.  Trad.33.  quz  minorem  ca,  qua  prior  inz- 
quatur,  molem  relinqueret . 

COROLLA  RIVMI. 

*r  T Inc  enafeitor,  quod  fit  ad  cylindrum  RA 

X JL  Caper  circulum  rt  elufdem  altitudinis* 
Oooo  vt  * 
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vt  5.  ad  18>  fiquidem  fpirale  corpus  deficiens, 
quoad  altitudinem , 8e  bafim  eft  ad  fpirale  cor- 
pus deficiens  tantum  quoad  bafim  , vt  y.  ad 
6,  fed  corpus  fpirale  deficiens  tantum  quo- 
ad bafim  ad  cylindrum  rta  cft  ex  prpced.  vt  i. 
ad  j.  idcfl , vt  6 . ad  18.  Ergo  ex  * yuo  erit  fpi- 
rale corpus  vtrinque  deficiens  ad  cylindrum 
*ta,  vty.adiS. 

COROLLARIVM  II. 

f Joc  quoque  fit, quod  refiduum  huius  fpi- 
Jjj  ral  it  corporis  , quod  fcilicet  decrefcit 
altitudine  , dum  fpiralis  ba fis  crefcit  latitudine  , 
eftque  corpus aPp 9 BHJ45678. quartum ge- 
nus  fpirarum , erit  ad  corpus  fpirale  non  defi- 
ciens altitudine  > vt  L ad  6.  quia  compars  fpirale, 
nempe  corpus  ATL9BCI  eft  elufdem  corporis 
• altitudine  non  deficientis  J.  ex  partibus  eius  6. 
vnde  refiduum  erit  I.  & ad  prydidam  compartcm 
fe  habebit,  vt  1.  ad  j. 

THEOR.  III,  PROPOS.  LX. 

* Secunda  fpiralia  corpora , &•  bafi,  &•. 
altitudine  fpiraliter  deficientia  funt  ad 
fpiralta  coi  pira  fecunda  bafim  fpiralem 
tantum  habentia,  vt  z ~ ad  3. 

PRaeter  primas  fplraS  affignauimus  Traft. 

prop.37.  fir  58.  & 59.  fpiras  fequentes  , & fe* 
eundos,  teniofque  ambitus  pofl  primum  efficien- 
tes . Si  ergo  intelligantur  fuper  bas  bafes  corpo- 
ra eleuan  , alterum  , quod  fpiraliter  Reficiat, 

, etiam  quoad  altitudinem,  vt  cft  A 9 9 lT  fuper 
bafim  coLVT  fpiralem  fecundae  fpirq:  alterum 
fuper  eandem  bafim  collocatum  COlvt,  fed  in 
fimilem  , 6e parallelam  bafim  terminet  > quae  in- 
cipiant  ab  eodem  puncto  a,  illud  corpus  defi- 
ciens fpiraliter  bafi,  & altitudine  erit  ad  hoc 
bafi  tantum  deficiens , vt  2 -f  ad  3.  vel  7.  ad  9. 


Progr.  a.  Ideo  ex  progr.i.  in  fingulis  fe&ori^ 
bus  cqO,  oqL  cirrutnfcribcntibus  erit  inftituta 
feries  arcuum  arithmetico  decremento  deficien- 
tium , &*  ideo  portionum  annulorum  planarum 
p queaitarum  pco,&’  cet.  vfq;  ad 1 In  fedorc  cqp , 
&r  pari  ratione  in  alio  fedorc  1qo,&t  fic  in  omni- 
bus alijs,  que  fingulc  feries  concinup  incipiant  i 
primo  arithmetice  deficiente , V.  g.  prima  cop 
ab  arcu  integro  8.  partium,  fecunda  LOQ^ab  arcu 
feptem  partium,  8e  fic  de  alijs  . Sed  cum  hac  dif- 
ferentia a progreflionibus  prpced  prop.  nam  illf 
deficiebant  vfque  ad  centrum,  vfque  ad  vltimum 
fui;  he  vero  deficiunt  vfque  ad  circulum  tM  di- 
midium circuli  xc  , vtpote  ex  dimidio  radio  qt  , 
vnde  etiam  arcus  quatuor , in  quibus  diuifus  eft  , 
vt  eft  diuifus  circulus  xc  ex  prop.59.  bb.tf.  dimi* . 
dium  erunt  quatuor  arcuu  circuli  xc  V.  g.  arcus 
oc  : quare  arcus  cantu  pro  dimidio  fui  deficient, 
k aliud  dimidium,  ipforum  integrum  remanebit  in 
fingulis  progreflionibus, in  quibus  fc&ores  dlftri- 
buti  funt . Ex  3.  verd  progr.  tales,  & etiam  eruat 
portiones  annulorum  planorum, quos  prardi&i  ar- 
cus ambiunt,  8?  idem  dicendum  de  fotidls  portio- 
nibus annularibus  arque-eleuatis  ex  eodem  progr. 
& ex  a|.  prop.  Trafi  34.  p.a. 

Progreff.  3.  Spirali  autem  corpori  etiam 
quoad  altitudinem  deficienti  intelligantur  cir- 
cumfcripci  annuli,  vr  prfdidi  fuper  bafes  annula- 
res planas  cOp  lrV  , &r  cet.  quefint  coyA^  non 
defeendens,  8r  pRL  II  y ab  y primo  gradu  9 3.  de- 
fcendens,  8e  rHv  io.  ab  y per  duos  gradus  39.B  II. 
defeendens:  Sic  ytiTM  11.  per  tres  gradus  3 9.» 
Ii.  1 io.dcficiens,  & tandem  7 tmt  vfque  ad  vl- 
timum gradum  in  11  T poft  omnes  gradas  alios 
perueniens,  fed  femper  incipientes  a fumma  alti- 
tudine Ayyy  7. 

In  iftis  verh  annularibus  folidis  portionibus 
primo  confidcrande  funt  minime  altitudines o 3. 
s Ii.  V 10.  T ix.  vt  diximus  progr.  7.  q£  defi- 
ciunt arithmetice  in  vnaquaq;  portione  annulari 
V.  g.  minima  altitudo  o 3 folidr  portionis  annu- 
li in  oc  bafi  locaee  o 3. 8e  eius,  que  in  tota  lp  an- 
nulari bafi  eft  L 11.  at  eius  , que  in  Rt-V  annulari 
bafi  fituata  eft  v 10.  altitudo  minima  . 


Progreff.  1 . Quod  oRendetur  eodem  artificio, 
quo  procedens . NamCT  fem  i radius , fi  ponatur 
TQ^akera  pars,  & radius  ad  primum  circulum  per- 
tinens diuifus  io  quatuor  partes  atquales;  etiam 
ipfc  in  quatuor  partes  diuldetur  ex  yy.  Traa.30. 
vnde  erunt  odo,8r  Ita  arcus  deficient  finguli  o&a- 
ua  parte,  vnde  annuli  plani  erunt  atqucalti , qui 
fpiram  bafeos,  vel  ambiant,  vel  ipfa  ambiantur, 
decrcfcuntque  vt  arcus  fc  dotum  arithmetici  ex 
progr.  1.  propof.  aotcced.  figguliodaua  parte. 
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Progreff.  y.  Sed  vt  fecimus  progr.  y.  8r  6.  me- 
lius percipies  in  refiangulis  41.  8.  8 1 6.  & crc. 
quoru  84l.atquarc  prefupponatur  prima  portione 
in  OC  locatam  latitudine,  vt  ateus  inle,  & bafi* 
Ipfa  non  deficientem  : ‘icd  nec  altitudine  cum  fit 
pnmuomnitt.  At  re&angula  duo  8 ttf.que  pri- 
ma diminutione  deficiunt  latitudine, portioni  fo- 
hdfarqualia  iudicentur  fitg  iiipi.  . At  14. 17.  tria 
re&agula  putentur  portioni  foiijx  Cux  in  rlv  ae- 
qualia, quae  fecunda  diminutione  deficiunt,  8e  cet. 
Vnde  in  fingulis  rc&mgulis  primae  prrrtes  iu  fe- 
fiore coo  litae  intelligantur , fcilicetd  41.  D31. 
ui6,  k 17.  fecqod*  14  c , 8c  aliae  fecundae  ia 
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•liji  re&jngolls  in  Lqo  collocate  , Intelllgend* 
iunt  i tert  e vt  it  60.  in  olQv  . In  lingulis  vero 
medietas  alba  reftaguli  841.  integra  latitudine ,& 
Be  altitudine  perfeuerat,  vt  diximus  pr.x.  perfeue- 
rare  integri  medietatf  arcuum,qux  latitudine  eo- 
rum menAirant . At  altera  medietas  8 31  nz  bh 
fecu  ’u  fuas  quatuor  partes  arithmetice  deficit  in 
ilngulis  diminutionibus  vna  partem  deperdendo  : 

* (i  tamen  hec  reftangula  cogitentur  squalia  illis 
portionibus  foltdu,qu*  fpirale  corpus  altitudine 
non  deficiens  ambiunt  fpirali  tantum  bafi  (itum  . 

Prog.efT.  6.  At  fi  velimus  xquiri  folidis 
partibus  ambientibus  fpirale  corpus  . &altitudi« 
ne>&  latitudine:  tunc  lingula  reftangula  deficient 
arithmetici  quoad  altitudinem,  vt  diximus  progr. 
4 deficere  portiones  folidas  corpus  fpirale  am- 
bientes, itaque  8 41. non  deficiet:  at  18 9]. deficiet 
primo  gradu:  19  16. fecundo  gradu:  jo  17.  tertio. 
8e  cct.  fi  plura  (tnt,  fi  fumatur  frcunddm  minimas 
altitudines  8 pj.  18  16.  19  17.  :•  at.  gradus,  per 
quosperueniunt  ad  ill.is  minimas  altitudines  non 
confiderando,  in  illifque  pars  alba  vn i ro  decre- 
mento tantum  deficiet,  nempe  quoad  altitudinem, 
ad  partes  nigrz  quoad  altitudinem,  & etiam,  vt 
diximus  quoad  latitudinem  . Vnde  in  vnoquoque 
xedangulo  prinjx  partes  8 41.  4T  x,  4 J 1 6.  44  17. 
inftitucm  vnam  progrelfionem  arithmeticam  re- 
ftangulorum  quoad  medietatem  albam  altitudi- 
ne tantum  deficientium, quoad  alteram  etiam  lati- 
tudine: Sic  quoque  fecunde  partes  18  0,  4)  60. 
8e  c£t.  aliam  progrelfionem  fimilem  inflituent  , 
fed  minoris  numeri  quoad  terminos  , nam  primi 
fuotqaatuor,  fecundi  funt  tres, A*  fic  dicas  de  ter- 
tijs,vt  funt  in  feftore  coQ^uatuor  annulares  par- 
lcs,in  LQ.O  tres,  & cpt. 

Progr.  7.  Cura  ergo  ift<  fingulf  progreffiones 
quoad  medietatem  albam  rcftangulorum»  vt  dixi- 
mus progr.  5.  quatenus  cqucaltf  nimirum  qua- 
tenus xquant  lolidas  poriones  corpori  fpiralis 
bafis  canttim  circumfcriptas  nullo  modo  deficiant; 
fed  idtegr;  perfeuercnt.ftatuantur  d.part.  Verum 
vtzquantia  circumfcriptas  foliJas  portiones  an- 
nutorum fpirali  corpori  etiam  altitudine  deficien- 
ti quoad  minimas  altitudines,  vt  dixi  progredi, 
deficient  vnico  decremento  arithmetico  . Vnde 
erunt  ad  non  deficientes  vilomodo  vt  ?.  ad  6.  cx 
prop.U.  Trad.17.  Altera  vero  medietas  : partium 
in  reftangulis 841.8  1 6. 14  17.  8e  cart.  deficit  pri- 
mo quoad  latitudinem  , fumpta  fc.  vt  squalis  am- 
bientibus portionibus  annutorum  corpus  fpirale 
bafi  folum  deficiens.  Ideoque  atqucalta  erunt  ad 
integras  partes  , vt  }.<d  6 . ex  prop.ia.  Tr.  X7.fcd 
vt  deficientes  etiam  quoad  minimas  altitudines 
erunt, ex  pr.14.vt  a.  ad  6.  Coponantur  er  go  fimul 
3.  &<5.  rcftangulorum  partes  nempe  ille,  quz 
nullo  dcfeftu,  Stilis, quz  tantum  latitudinis , Se 
erunt 9.  Ponatur  etiam  fimul  ilis, quz  tantum 
vnico  altitudinis.  St  qu^  duplici  altitudinis,  St  la- 
titudinis, & erunt  5.  ideoqilt  h£  ad  illas  ex  prop. 
jp.Traft.I7.  erunt,  vt  5.  ad  9.  Et  quia  hoc  con- 
tingit in  fingulis  primis  partibus , quz  quatitor 
funt,  St  idem  in  fecundis,  quz  funt  tres , St  idem 
iotertijS,quz  duz  funt, St  czt.vt  diximus  progr.6. 
reftagulorum  8 41 . 16 8. 14 17.  St  c?t.  qu?  fingulf 
fnqt  qufdam  feries  Arithmetici,  fed  femper  nu- 
mero terminorum  minores  ; ideo  ex  17.  lib.j.  ita 
omnes  progreffiones  erunt  ad  omnes , vt  vna  ex 
ipfis,  td  vnam.  St  fic  omnia  reftangula  deficien- 
tia fecuoddtn  minimas  altitudines, St  etiam  latitu- 
dine pro  fui  dimidto*fc.  8 41.18  pj.  \9  *6. 10  17. 


erunt  ad  omnia  latitudine  tanium  deficientia  8 qr. 
16  8.14  17.  it  at.vt  quinque  ad  nouc-  Vnde  refidufi 
reftangula  8 18. 14  19.  it  20.  erunt , vt  4. ad  luu 
totum  . Verum  illa  ob  gradationes  a fumma  alti- 
tndine  ad  infimam  defeendentes  pro  me  Jietate  de- 
ficiunt, vt  prop. 9.  prre.  prop.  cum  in  fingulis  rc- 
ftangulis  V.g.  in  188.  duz  fint  cqueJatf . St  £que- 
altz  in  14  19.  tres,  in  if  xo.  quatuor  in  quibus 
fingulis  gradita  reftangula  inlluuunt  lingulas 
progreffiones  arithmeticas  vnico  tantum  decre- 
mento in  altitudine  deficientes  : IdeograJau  re- 
ftjngula  fingulorum  zquehtorum  , 8t  altorum 
erunt  medietas, $x  lx.Tr3ft.a7.  Quamobrcm  cx 
17.  Hb.J.  omnes  quoque  feries  gradatz  ad  non 
gradatas  nullo  modo  deficientes  erunt  duo  ad 
quatuor,  quz  fimul  cuna  rcftangulis  minimarum 
altitudinum  cx  19-  Traft.x7.  erunt , vt  feptem  ad 
nouem.vel  vt  2 -J-ad  $.ad  omnia  reftangula  1 xxi. 
fc.ad  totu,  6e  idem  diccium  de  annuiis  (olidis  cor- 
pori fpirafi  altitudine,  Sc  bafi  in  fptram  fe  fleften- 
tis.cjuoru  graduatum  defeftimi  reftinguiaex  effe- 
ftione imitatur, vtpore, quod  fint  inmcem  eiafdem 
latitudinis;  fimiliterque,  8e  per  coficm  arithmeti- 
cos gradus  deficiant  rcfoeftu  annulorum  z juc li- 
torum corporis  fpirabafeos  tantum  deficientis , 
vnde  multiplicata  quantum  multiplicari  polTunt 
ficutipfum  corpus  fpirale  non  cxccdent;alioquin 
nouz  inferiptioni,  vel  cireumferiptioni  daretur 
locus  ex  14.  Traft.jj.  quz  minorem  ex.qui  prior 
inzquaretur,  molem  relinqueret;  fic,  V cfi  femper 
fint  inu;cem  In  eadem  ratione  7.  ad  9.  ipfum 
fpirale  corpus, nempe  quoad  altitudinem,  Se  bafim 
ad  fpirale  corpus  tantum  quoad  bafim  erit  vt  2 -f 
adj.vel  vt  7.  ad  9. 

COROLLA  RIVM. 

Hinc  faciliter  quis  videbit , quam  proportio- 
nem dicat  hoc  fpirale  corpus  ad  cylindrum 
ambientem  , cum  enim  bafis  fpiralis  ad  circulum 
ambientem  fit  7.  ad  ix.  fi  fuper  hanc  bafim  (itum 
fit  corpus  rquealtum  fpirale  quoadbafim  tamdm 
cx  x?.Traft.$4.eritad  cylindrum  comprehen- 
dentem, vt  7.  ad  ix.  vel  vt  adloS.  nempe  vt 
ipff  bafes ; At  ad  hoc  corpus  fpirale  fe  habet  cor- 
pus altitudine  quoque  fpirale,  vt  7.  ad  9.  ideft,  vt 
49.  ad  6j.  ergo  er  erit  corpus  fpirale  ad  cy- 
lindrum ambientem  , vt  49.  ad  »08.  fciiicet  vt  7. 
adlj.4-. 

COROLLARIVVf  II. 

INteiliges  quoque, quid  dicendam  fit  detert-jt 
fpiralibus  corporibus,  nam  circumfcriptf  f*>- 
lidf  annulares  portiones  non  deficient  pro  -f- , 
8e  pro  -J-  deficient  latitudine  , vt  ambientes  fpi- 
rale corpus  bafi  tantum,  ideoq;  fi  non  deficientes 
ponantur  fimul  la.iftx  deficientes  erunt  j.Sc  ideo 
fimul  15.  Si  vero  intelligantur  ambire  corpus  fpi- 
rale altitudine  quoque, quz  zquelatr  perfeucrant , 
■deficient  tamen  altitudine.  Vode  illarum  inte- 
grarum, qaz  pofitz  funt  ix.  iftf  deficientes  alti- 
tudine erunt  6.at  illarum  ,que  lautu  Jine  deficiunt, 
8r  pofitz  funt  $.  ifte;  quf  quoque  altitudine  defi- 
ciunt, erunt  4- ; ideoque  cum  illis  ,quz  funt  6. 
deficientibus  altitudine  erunt  8.  quare  fubduftz 
ab  ijs  relinquent  7.  quarum  gradationes  medie- 
tatem occupant,  nempe  § f , ideoque  cum  reli- 
quis erunt  11  -7  ad  15.  feu  xj.  ad  jo.  Sufficit  mdi- 
calfc , eflet  nimis  prolixum  de  fingulis  velic  age- 
re*. 
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TRACTATVS 


De  Corporum  compar.itione . 


Eftat  vltimus  hic  labor  dc  Corporum  comparatione. 
Traftatus  , in  quo  , & corpora  iecare  , pariterque  , 
augere,  minuere,  traducere  in  figuras  alias, & tandem 
menfurare  docemus  , eftque  quafi  frufius  anteceden- 
tium Traftatuum,  qui  de  Corporum  foliditate  dif- 
currunt,  & complementum  omnium  , qua?  de  punftis  , lineis, 
figuris,  planitiebus , & foliditatibus  difta  funt . , 


EXPENSIO  I. 

De  fimililudine  Carporum . 

AVgmdntum  plurium  corporum  in  vnumex 
eo  maxime  dependet  , quod  deferibatur 
corpus  fimile  alteri, & licet  id  fupra  tetigerimus» 
cum  dc  parallelcpipedo  egimus . ea  tamen  fuit  no 
titii  particularis»  quxfolidi  re&anguli  non  exce- 
deret cognitionem ; Nos  autem  hic  intendimus 
tradere  notitiam  generalem  fimilium  corporum 
drferibendi , vt  nedum  fciamus  corpora  fimilia 
cognofcerc,  fed  etiam  fabricare . 

D E F I I T N I O I. 

* T Liet  quammque  fuperficies  pia** dicentur fimiles, 
X »n  quibus  t icjeripribtlia  ex  ordine  triangula  ab 
affignaio  pun&o  eruit  fimilia . 

Haec  Definitio  imitatur  definitionem  fe&ionu 
conicaru  fimiliu.&r  videtur  potiori  iure  verificari, 
fi  enim  applicat*  fub  eodem  angulo  ad  portiones 
diametri  proportione  fimili  gaudentes  oftendunt 
fe&iones  fimiles»  quanto  magis  triangula, qux  fe- 
cum vehunt  laterum  proportionem ,5e  angulorum 
«qualitatem,*  multiplicata  quantum  opus  eft, to- 
tam figuram «quare  queunt, fajcem  quoad  fenfum» 
planitierum  quorumcumq;  fimilijudmem  exhibe- 
bunt, 8e  fi  Euclides  circulum  definit»  in  quo  om- 
nes duci*  a centro  erunt  «quales»  fimiliter»*  nos 
definimus  fimilitudinem  planitierum  , in  quibus 
omnes  ducie  ab  a (lignato  puncto  funt  fimiles.  Po- 
te ft  quite  cfle, quod  in  planitiebus  fimilibus  trian- 
gula di&nulu  defcribantur»fi  tamen  omnia  erunt 
fimilia  ex  ordine  fumpta  » femper  quoque  fimiles 
planities  erunt»  quod  definitio  intendit . 

DEFINITIO  II. 

* /~A  Vxc  tmque figura  fimiliter  pofita  tuditabitur  » 
qui t axem  con/equatur » fi  per  normalem , & 
bafim,c?  axem  duftum  planu  triagula  efficiat  fimilia, 
Sipiilis  autem  ctid  dicetur, fi  /u  perficit  bus  fi  milibus 
confiet  • 


Cum  folid*  figurx  globofie  fuperficies  » vt 
plurimum  angulos  non  confcquantur  » ideo  non 
poterunt  judicari  eodem  modo  polit r»  nifi  ab 
axe;  fi  ergo  in  plano  t pm  dudto  per  normiktn 
pm  , 6c  axem  9 1 » & bafim  sx»  ex  iftis  tribus  » 


nempe  fe&ione  bafis;Mi  normali  mp  ab  axis  verti  - 
cx  du&ar,*  axe  ipfo  1P  fiat  triangulum  «qoiangu- 
lum  triangulo  qoh  cx  ijfdcm  conftkuto  dicetur 
folidu fimiliter  conftitutG.vt  Rr»quo J.Sr  veri  fica  - 
bitur  deparallelepipedis»  fiue  axem  in  ipfis  ducas» 
fiue  latus  pro  axe  fumas.  Similitudo  vero  fuper- 
ficicrum,  quibus  veftiuntur,  obtinebitur , fi  du- 
plicatam , aur  laterum » aut  diametrorum » aut 
axium  proportionem  confcquantur.  Nam,*  cir- 
culi » qui  duplicatam  diametrorum  proportionem 
obtineat»  fimiles  funt  fuperficies  • 

PROBL.  I.  PROPOS.  L 
* Similem  ijuamcum^ue  peperfiacm  1 dato 
puntto  atteri  deferibere . 

Sit  dat. funerficics  AicDmixtiliaea»  rei  redi- 
linea,  vel  curuilinea, quacumque,*  oporteae 
ei  fimilem  delineare  . Eligatur  quodeumq;  pandfi 
in  ea  i , Se  ab  i ad  margines  planitiei  ducaotur 
plurimx  liocc  » & 1 1 habeat  angulos  prpeipue  ad 
illos  illae  vergant  » & producantur  vfquedum 
oportet » aut  placet, & inter  illas  aliqua  perucniat 
ad  datum  pundum  L , deinde  fiat,  vt  ia  ad  4,  fic 
10  ad  aliud  cx  prop.xj.  lib.6.  & inuenietur  IT}  fic 
iterum  fiat,  vt  Ia  adiL  , fic  icad  ic  ,*  mad  iH  , 
& fic  agatur  in  omnibus.*  Deinde  per  omnia  illa 
pun&a  multiplicata  quantum  fat  eft  , ducatur , vel 
flexa, vel  plurimx  flexx,vel  re&p, fecundum, quod 
figura  exhibita  imitanda  redis,  vel  flexis.  vcJ  aq« 

gulis 
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gulis  , vel  tantum  eurua  conflat,  & erit  fj&um  id» 
'!'•  ' 'fideratur  . Nam  figura  deferipra  per  om- 

•i>aii: . , ut)Lta  ltqH,  Si  plurima  erit  fimilis 
:.0-r*  exhibita;  abC»  . 


Probatur.  Nam  omnia  triangula  in  fig.  afcd 
funt  fimiiia  triangulis  In  figur*  LTfH  * cdm  obti- 
neant latera  ambientia  eundem  angulum  apud  I 
proportionalia  , erfecermns  , vt  i a V.  g ad 
l L,  fic  i B,  8r  i t,  8t  exu  Vndc  fubJudis  bafibus 
At.  & lt  triangula  ipfi  erunt  fimiiia  «x  J.l  6 ie  fic 
de  jIijs*  cum  rrgoomnia  triangula  in  planitie 
a ico  lint  fimiiia  triangulis  in  planitie  ltcHb  de 
feriptibilibus  ex  def.  ipl£  planities  erunt  fimiles  . 

COROLLARJVM. 

T"  Llicitnr  quod  latera  quf  cumque  illa  fint. erunt 
A*,  proportionalia.  Quoniam  enim  iTadm.vt 
x.Tad  ab, 8r  ro  ades,  ex  4 libd.vt  ciadct,&  Gi 
ad  ci, vt  gh  aJcDerit  Ltad  ab,vc  Tcad  bc  Stoh  ad 
dc,  vndc  ex  pr.17. 1.f . A' omnia  fimul  antecedens 
tia  Lr,  8e  ro , 8e ch  ad  omnia  confequentia  as  bc, 
Srcocadcm  proportione  CjuJcbunt,  vt  vnum  an- 
tecedens lt  ad  aliud  conlequens  ab,  qu*  cfl  ea- 
dem, quar  L 1 ad  ai.  Quare  etiam  1 itera  quxeum- 
que  formentur  ex  illa  baltum  multitudine, vt  vt  li- 
bet multiplicata  femper  erunt  proportionalia  , 8 : 
cm  vt  LTad  ba,  fiCLTOH  ad  ascd» 

theor.  I.  PROPOS.  II. 

* Ai  fuperficiem  cuiufcumpue  corporis  pio- 
tofi , cuius  omnes  fefhon‘S  paralleU  ai 
^ axem  Jsnt  fimiles , eam  otliues  propor- 
nem  planum  per  axes  tafium,  c?"  cor- 
fons  iuclum , quam  axis  tofis , a i csr- 
cumfcientum  tafis. 

*Qlt  fuperficies  globofa  corporlajronoldalisali- 
*F  cuius  b*cd,  Sr  fuperfiries  plana  du&a  per 
aXcm  cb  b ifis,  8r  am  corporis  fit  afc  . Dico, quod 
▼tcft  abc  planum  ad  abdc  fuperficiem  globnfam, 
fic  axis  Bcad  ambitum  soc  corporis  di»£i, f u re- 
di, feu  obliqui,  cuius  omnes  te&iones  b j fi  paral- 
lela: fine  fimiles  V.  g.  EUipfcs  fimiles  . 


lnfcribantur  portiones  cylindraceorum  corpo- 
rum Dfei.*  lnh,«t  cyt.  «qocahoru  . Singula;  ea- 
rum foperficicscB  propof.4.  tradjl.  qu*  de  qua- 


cumque orbita  ineeliigitur  , vt  conflat  ex  de- 
monflr irione,  erane  «quales  redangolo  ex  cir- 
cumfrrentia  omf,  8r  altitudine  M , i ieoque  re- 
& angulum  01  per  axes  dicit  ad  fuperficiem  cylin- 
dracei  ofi  eam  proportiond , quam  ad  rc&angulu 
Illud  cx  ambita  omf  rlltnfis.  & altitudine  n,  ideft 
axiscB  adellipfim  sdc,-  A ita  dicas  de  fuperficic 
cyhndracei  lnh  , cut  hl  re&agulu  dicit  ea  ^poor* 
tionem,qinm  ln  diameter  ad  ambitu  ltn  . Om- 
nes vero  Elhpfcs  bdc,  Ltn  ex  the fi  fimiles  funt; 
Quare  vt  01  rc&angulumad  oepim  fuperficiem 
cyhndracei,  fic  cr  ax Is  ad  omf  ambitum,  vt  autem 
of  axis  ad  dmf  ambit  u , ficLs  jxis  ad  ltn  ambitu  ob 
fimilitodine  ellipfiojvt  autc  lm  ad  tTN,fic  ex  4-tr. 
ji.redagulu  iHadLTNH  fumfioc  cylindracci; 
Ergo  ex  16.  Iibuf.  vt  Ol  re&angulura  ad  oefim 
fuperficiem  cyhndracei,  fic  lh  re&angulum  ad 
ltsh  fuperficiem  cyhndracei  t idcfl  vt  o»  axis  ad 
Omf  ambitum,  8c  «ta  difcurraS  de  alijs.  Ergo  cx 
17.  lib  5.  ita  erunt  omnia  redtangula  01,  8r  eat.  ad 
omnes  fuperficies cyhndraceas  soMFi,8rc*r.  vt 
vnum  rtclingulumotad  vnam  fuperficiem  cyhn- 
draceamEoMFi  . Quopofiro.  Aflcro  quod  etiam 
abc  planum  ad  acdb  fupei  ficiem  efl.tt  bc  ad  bdc 
imb  tum  . Nam  fi  non  dicit , eandem  proportio- 
nem fic  maius  planum  pe r axem  abc  , qui  in  quod 
reqntn:  ratio  ac  ad  bdc  quantitate  x ; ita  vt 
fi  quantuas  x abeflet  ab  ipfo.tunc  abc  planum  per 
axem  efTet  ad  globofam  funetfi  em  acdb,vi  bc 
axis  ad  ambitum  boc. vel  ov  ad  omf  ex.thefi. 

Infer  bantor  itaque  tot  cyltnd' acea ; donec  fu- 
perfirir*  ipforum  redang.il-rrumi  globofa  fuper- 
ficie  differat  minostquam  quantitas  x Ergo»  quia 
redangula  mfcripta  mmus  differunt  a cab  plano 
qui  X,8r  x efl  illa  diff.-rccia  qua  totaliter  ablataCAS 
planum  ad  globofam  fuocrficum  acdb  diccrtt 
cande  proportionrm»vt  esad  CDBjctum  redan- 
gillainfcripta  osr  ; LwH.flrcrt. dicent maioi em 
proportionem  ad  globofam  fuperficiem,  quam  cs 
atjs ad cde ambitum.  Dicunt  autem  ad  fnperfi- 
ciem  fuam  curuam  eandem  (*•  onomonem  . Ergo 
cum  eadem  reitanguto  nm  fnoerficies  ad  coouc- 
xamCABD  corporis  exhibiti  muorem  proportio- 
nem dicat  quam  adcylindraceornm  fupcrfkicm 
ex  10  lib. c . ent  maior  cyhndraceorum  ioferipto- 
rum  fuperficieS  , quam  tpfa  globofa  fuperficics 
abdc  : quod  cft  abfurdum,  cum  debeat  die  maior, 
vt  pote  continens . 

Qjod  (i  >licas$CAB  Planum  ad  CDSA  globofam 
fuperficiem  dicere  minorem  proportionem,  quam 
CB  adcDs.  Deficiat  illis  quantitas  X,  cum  qui 
eandem  diceret  prooortionem.qua  cs  ad  cos.  1 uc 
autem  circumfcnbancur  tot  re&angula;  donec 
eorum  fuperficies  differat  i plano  cab  minori 
quantitate,  quarax.  Quia  ergo  tota  qiuntitasx 
deberet  addi  ; redangula  verb  non  fuperant 
CAsquantitate  x,  ied  minus; ideo  etiam  tpfa  ad 
globofam  fuperficiem  ca bd dicent  minorem  pro- 
portionem , quam  cs  diameter  ad  cdb  circuna- 
frrcntiam  , dicunt  aurem  ad  cylindraceorum  cir- 
cumfcriptorum  fupcrficicmUUan’  proportioocm, 
quamcsadcDB  ; Ergo  ad  fuperficiem  globofam 
dicunt  minorem  proportionem,  quam  ad  fuperfi- 
ciem  cylindraceorum,  quare  cx  1 o.  I b 5.  erit  ma- 
ior fuperficies  corporis  caso,  quam  circumfcrip* 
torum  cylindraceorum,  quod  cft  abfurdum,  eum 
ergo  non  pofiit  planam  caxad  fuperficieqi  globo- 
fam dicere  maiorem,  aut  minorem  proporuonem, 
quam  cb  ad  CDB;dtcct  eandem  . 

qo- 
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• ¥JT  Inc  modus  obtinetur,  quo  omnium  Cono- 
1 JL  rum  etiam  fcalenorum  fuperficies  inuenia- 
tur.  Nara  cognito  clltpfis  ambitu,  vel  circuli 
peripheria,  fr  axe,  & trung  tlo  per  axem  i etiam 
torum  giobofa  fuperficies  obtinetur  { cum  ita  fic, 
tt  axis  ad  ambitum  ellipfis  , vel  fi  conus  fit  circu- 
laris, ve  diameter  ad  peripheriam ; fic  triangulum 
per  axem  ad  gJobofam  cius  fuperficiem  , que  co- 
gnitio deficit  tradatui  |i . expen  l.y.  & hic  apttfis 
ponitor  . 

PROBL.  ITI.  PROPOS.  III. 

Normalem  altitudinem  corporum  perferu- 
iari , ty*  fuperficierum  intus  latentium , 
quorum  latera  in  fuper ficte  appareant , 
nec  non  , c?*  punflum , tn  quod  d vertice 
cadit  normalis  inucnire . 

AD  corpora  fi  mi  lia  conflituenda  in  primis 
eft  netefiaria  normalis  corporom  al- 
ticudo  , quam  boc  modo  obtinebimus  , non 
obftante  eorum  folidieate  . Sic  datura  corpus 
hvo,  culos  altitudo  velit  inueniri  . Extendatur 
bafis  H V,  fle  fit  mx  , vel  fuppofiro  alio  plano  » vel 
alia  ratione, eique  plano  aliud  plaoum  ocia  paral- 
lelum fiat,  e ledoque  pundo  m ex  u.  tra&.ss.  eri- 
gatur normalis  am,  8e  erit  altitudo,  que  requiri- 
tur . 


Probatur . Nam  dufio  per  ma  plano  aoml  per 
Jntelledum,  fr  per  pundum  o»  cum  plana  fint  pa- 
parallela,  ex  14.  Tra&.st.  edam  fedio nes  eru« 
parallele  ao,  Sr  ml,  normalis  quoque  ol  corporis 
dati  ho  ov.&tm acide  plano Mxextenfo normales 
funt*  i . coque  parallela?  ex  7.  Trad.  as.  ideo  mo 
crlt  parallelogrammum  ; quare  ez  prop.jj.  lib.  1« 
ia.  fr  lo  erunt  zquales . 

Sic  deinde  qoi  incus  latentis  fuperfiriei  repe- 
rienda  normalis , quas  debeat  cadere  in  latus  l ex- 
tendatur latas  Q 1 in  N,frpcr  a q^qo, ducatur  pla- 
num,quod  fccec  AOi.in  to  in  plano  itaque  tmoq^ 
fedioni  NQ^ducatur  norraalisNT>fr  equabitur  nor. 
mali  lo:  Patet  cx  eadem  ratione . Nam  to,&  ml 
funt  parallela  ob  plana  parallela  boa,&  xm. 

Sunt  quoque  parallelae  lo,  fr  tn  ex  prop.s8. 
lib.i.  quod  in  eodem  plano  tl  fine  laceri  nl  nor- 
males altera  ex  fuppolitione  altera  ex  cffe&ioac , 
quare  inuicem  erunt  zquales  • 

Si  undem  debeat  reperiri  pandum  , ia  quod 
caldi  normalis  ab  o in  bafim  h v,noaobftantcfoli^ 
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ditate  corporis  hvo  ; Dudis  ve  prius  planis  abo, 
fr  11  x parallelis, fr  plano  a*mp  per  am  normalem; 
erit  quoque, fripfum  planum  cx  itf.trad.2S.  nor- 
male infis  planis  abo,At  aix. 

Scdionefque  parallela?  ab  , mp  ex  14.  trad  as, 
coniungatur  deinde  BO.fr  ao,  fr  fumpta  zquali 
ipfi  ab  in  MP  fedione  ab  M,fiat  triangulum  mpL  ex 
pr.24.Iib.!.  rqualc  triangulo  a bo ,fr  vertex  L crlt 
pundum,  in  quod  cadit  normalis . 

Probatur.  Nam  fi  duo  plana  concipiantur  duci; 
per  bo, bp  planum  PO.fr  per  AO.fr  am  planum  mo 
erunt  normalia  plano  mx  ob  normalem  ma,&x- 
quidiftantcm  PBob  zquales  A e,  & mp,  & ideo  nor- 
malem ex  15.trad.21  quare,  fr  ex  16.  eiufdem 
fedlo  ipforum  ol  normalis  erit ; & ideo  parallela 
ipfisBP,  frAM  normalibus.  Vndc  ao,  fr  rL,  oec 
non.frML,  fr  ao  erunt  arqualc^  cx  prop.$  j.lib.r. 
eum  etiam  fint  parallele  ex  14.  Trad.as  Quare 
triangulu  plm  aquabitur  triangulo  boa,  fr  ex  itf. 
lib.i.fr  erit  triangulum  iam  tadum  fuper  pm: 
fed  triangulum  ab  illis  fedion  bus  tadum  incidit 
in  communem  planorum  fedionem  normalem  OL 
fr  ideo  in  l pundum  plani, in  quo  ctli  ergo  etiam 
triangulum  cflTcdum  pml.  quod  ell  idem,  & cuius 
omnia  latera  in  eundem  ficum  incidunt - 

P R O B.  IV.  P R O P O S.  IV. 

* Cylindrum  fuper  datam  hafim  fimilem , 
O*  fmiliter  pjfitum,ac  altus  datus 
adificare . 

S It  cylindros  datos  TR,  qui  fit  imitandas  Cy lia- 
_ dro  fuper  sX  ere  do;  Ducatur  axis  Q o,  frab 
extremo  (^demittatur  normalis  K<^,  peiVjae  nor- 
malem, & aXcm,qu*  funt  in  eodem  plano  cx  prop« 
i.trad.ss.  ducatur  planum  tr»  fetans  bafim: 
deinde  a centro  1 ducatur  ip,  que  faciat  eundem 
angulum  cum  fedione  T x , ac  oticum  fedione 
or,  deinde  fiat,vt  on  ad  o<^,  fic  ix  ad  aliud, it 
inuenietur  IP  longitudo  , compleatur  itaque  pa- 
rallclogrammum  sv  per  axem,  fimileque  erit  pa- 
rallelogrammo  tbl.  : Vride  fi  axe  1 p,  fr  bafi  sx  fiat 
cylindrus  sv  duda  per  pv  altera  bafi,  erit  fimilis 
cylindrus  sv  cylindro  tr,  fr  fimillter  pofitus»  vt 
ipfccft  . 


Probata  r . Nam  pofitus  quidem  eft  sv  cylia- 
drus.vt  cyiindrus  Tr  ob  axem  iP  concludentem 
cum  IX  angulum  1 arqualcm  arrgolo  o ex  def  s.  At 
parallelogrammum  per  axem  s v ell  fimilc  paralie* 
Jogxan.mo  per  axem  Tr  ; vndc  fuperfices  cylin- 
dri» ambientes  erunt  fimiles,fiquidem  ex  ll.trju 
dicunt  proportionem  duplicatam  peripli eriarum  , 
fed  ex  tt.fr40.1.tf.bafas  quoq, circuli  dicunt  oupli- 
eatam  proportionem  peripheriarum  ; Quare  erit 
balis  sx  ad  bafimNR» vt  curua  cylindri  sxmv  fu  per- 
ficies ad  curuam  Nrh  t cylindri  fuperficiem,  cum 
* ergo 
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ergo  fuperficies  fint  fimiles  ex  dcf.  2.  craftjj. 
etiam  cylindri  fimiles  cru  nt . , 

PROBL.  V.  PROPOS.  V. 

* Data  fpbara  fpbxroide  Parabolico  , Hy- 
per  balteo,  vel  Elliptico  reflo  ad  axem  fi- 
mite  aliud  corpus  componere  - 

TpAeilis  eft  conftitutio  fph*r*,cam  omnes  fphp* 
P tz  fint  fimiles,  cum  poficione,  tum  foliditate, 
euan  fint  in  triplicata  ratione  diametrorum, dupli- 
cata maximorum  circulorum,  quibus  femper  eo- 
dem modo  funt  collocat* . Sed  vt  alia  cor pora  de- 
feribantur.  Super  diam-trum  dat*  bafis  circulari* 
fimifi^cllipGsellipfi  du&*  per  axem  fph*roidis 
imltarT.i  , & fimiliS  politionis,  vel  Hyperboia,  vel 
parabola  fiit,  quod  efficietur  ex  prop.  f *,  Tr.*4. 
fi  fiat  loqoeodode  eliipfi,  Se hyperboia  ( nam  om- 
nes parabol*  ex  ji  . Tr.14.  funt  fimiles ) radius. 
Se  applicita  ai  ad  ad  axem,  iu  bc  radius  bafis  da- 
t*  a3  aliud.  Se  inueoiatur  bg  axis, cui  applicetur  bc 
redangulc,  vt’eft  Ai  axi  ad  , deinde du&is  pluri- 
mis alijs,  fiat  vt  mo  ad  mn.  fic  pe  ad  PQ^Sr  c*t.  Si 
ergohfcfcdiointelligatar  circum  fuu^sem  ver- 
ti;defcnbetur  fphxroides,  (i  fit  Ellipfisj  Conoidea 
HyperboJicam  (i  fit  Hyperboia  ? Parabolieum  fi 
fit  Parabola  ex  dcfinjt.crad.if . Dico  itaque  quod 
fphxroides  ciTy  fimile  fit, & fimiliter  pofitum,ac 
fphxroides  dihx* 


Probatur  quod  fi r fimile.  Nam  vt  eft  xdih  pla- 
num Ellipticum  ad  fuperficiem  fphxroidis  1 Xdh, 
ex  pr.|8  tra&«|i.ita  eft  diameter  xi  adperiphe- 
ria  xai  bafis  j>ccntrii,fcd  vtxridiamccer  ad  peri- 
pheriam  xai,  fic  yc.  diameter  a<£peripheriani  ysc 
ex  lib.6  px.41,  vt  autem  yc  diameter  ad  periphe- 
riam  yic , ita  eft  Ellipfit  ytcT  ex  pr.38.  erad.J*. 
ad  fuperficiem  rpbproidis  ytCT.  Ergo  ex  vt 
eft  xdih  planu  ad  Ellipfim  y£CT,ira  eft  funerficies 
xdih  fphproidis  adfupcrficic  fph$roid;s  lEcrjfed 
ellipfis  xOiH  eft  fimilis  ex  cffe&ione  fuperficiei 
yficT;  ergo  etiam  foperficies  xorfl  fphxroidis  fu- 
perficici  ipheroidis  yscT:  fed  etiam  xai  eft  bafis 
fimilis  yac»quod  fint  ex  cffediooe  circuli, St  ideo 
fimiles : Ergo  ex  def.  1 . trad  a j.  folida  erunt  fi- 
miita  cu  circnmucftiitur  fimilibu*  luperfictebus. 
Pofitio  vero  eadem  eft  ob  eorum  re&itudinem . 

COROLLA  Rl  V M. 

* T T Inceft  conos  fimiles  redos  faciliter  pofffe 
JL  J conftitui,fi  fecerimus  triangulum  per  axe 
defcribcntfi  coni  fimilcm  triangulo  per  axem  coni 
imitandi.  Nam  ex  praeedenti  argumento  dedu- 
tto  ex  prop.jfB.  trad.jl.  conftabicillos  conos  fl- 
^nilcs  effej  aui  fupeificies  circumaolutaj  habeant 
fimiles,  vt  lunt  inuicem  fimilia  triangula  per  «£, 
Bcidem  dicendum  de  conis'  ellipticis  , dummodo 
bafes  ellipticae  fimiles  fint . 


PROBL.  VI.  PROPOS.  VH  '* 

■ . 1 

• * * 

* Cylindraceum  corpus  niteri  fimile 
conflituere  ad  datam  altitudinem. 

> -I 

SltCylindraceum  quoddam  corpus  a*  , quod 
Imitari  oporteat . Demittatur  a latere  ac, 
quod  seper  redillneu  eft(illo  uice  axis  vteio)  nor- 
malis cd  , Se  per  ac  , Se  cd  ducatur  planum  acd  , 
quodfecetbafim  produdam,&r  fed  10  fit  AD  . Eli- 
gaturqueinea  fedione  quodlibet  pandum  f,  Se 
in  altero  plano  du&a,  vtcumque  hk,  fededa  alti- 
tudine cylindracei  deferibendi  hT  j fiat  vt  Dc  ad 
DA.fic  h r ad  r i..  Se  p pundu  t ad  t ducatur  latuS 
IT.  Deinde  fiat,  vt  ad  ad  fd,  ficui  ad  aliud  , Se 
reperiatur  HN  ; fuper  latus  itaque  lm  Jcfcribatur 
bafis  OQ.  fimilis  bafi  Km  . Etabcaeleuentur  late- 
ra Q.R,  Se  cxc.pqualu  muicem,8f  par  «licia  ipfi  lt; 
multiplicando  illa  iuxta  exigentiam,  vel  angulo- 
rum, vel  curuorum  laterum , per  qu*  fuperficie», 
ve!  plan*,vel  curuz  ducantur  ,qu*  lecetur  TV  pa- 
rallelo plano  ipfi  plano  qo  per  T , 8r  erit  coqftitu* 
tum  cylindraceum  corpus  fimile  , fimUiterque 
politum  ac  A» . 


Quod  fit  fimiliter  politum  paret . Nam  def. 
triangulum  t T « » Se  aC  d funt  triangula  fimi* 
lia  ex  effedione . Quod  vero  fit  etiam  limiliboi 
fuperficiebus  clrcundatum  ; patet  eo  quod  bafii* 
OQ^fimtiem  bafi  XM  effecerimus,  vnde  bafisvT 
fuperficiebus  *qae  liftanttbus  ex  definitione  cor- 
poris cylmdracei  circundata,8f  id«o*qualis,  & 
fim  lb  bafioQjfirmiisbafi  mk  , «fcB,vt  autem  in 
bafibus  fimilibus  quibufcumqjex  prop.l.h.Cor.AF 
ad  ln  fic  quodeumque  latus  ak  ad  to,  eft  autem 
a»  ad  LN,  vt  ac  ad  LT  ; Ergo  vt  latus  ak  ad  latus 
iO,  fic  eft  ac  ad  Lt,&  fic  dicas  de  alijs  squalibus? 
vnde  etiam  fuperficies  dt.  Se  ali*  fimiles  erunt  fu- 
perficiebus kc,&  alijs . itaque  cylindraceum  cor- 
pus LV  erit  fimile cylindraceo corpori  a». 

PROBL,  vn.  PROPOS.  VII. 

* Pyramtdem  Conum , feu  corpus  pyramt - 
dem , vel  conum  referens  alteri  fimile, 
O*  fimiliter  pofitum  ponere  ad  datam  al- 
titudinem . 

COrpus  pyramidale  mlxtUineum  appellamus 
illud, quod  fuperficies  rc&ilineas  tn  acumen 
tendentes  habeant.qup  non  fint  plan*,fed  curu*, 
Se  a bafi, cuius  latera  curua  fint  eleuat*  . Sic  itaq,* 
conus,  vel  pyramis,  vel  etiam  pyramidal<aliquod 
corpus  tcL»,  quod  oporteat  imitari  . Inucniatur 
ex  prop.j.h.  puadamL,  in  quod  cadit  normalis  • 
Deinde  duda  aliqua  ac  , qu*  cadat  in  latus  bafis 
CL  a pundo  x fiat  vt  XX  ad  xc  fic  VP  data  altitudo 
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id  ve^Se  fimlliter  dudfs  alijs  BL»  ffcczt.  fiat,  vt 
BC  ad  BL,fic  Vq.  ad  Vx,&  fic  fiat  de  reliquis,  eritq  j 
ex  *quo  t B ad  Ri,  et  pv  ad  vx,  quare  bafes  erunt 
fimiles  ex  prop.i.h.flr  fic  conclddes  de  omnibus 
alijs  :fimuloue  triangula  omnia  ctr,  t Ri  erunt 
fimilia  quodlibet  fuo  correfpondenti : triangulis 
oyp  , Se  r vx : Siquidem  angulo  redo  gaudent,  vc 
pote  a normali  v?,vel  tR  t ffc&o  cx  dcf.a.Tr  u« 


& latera  circa  «quales  angulos  jpportionalia  sut : 
Erit  itaq;  TC  ad  CL,  et  Qf  ad  QV,at  cl  efl.  ad  BL, 
▼t  qV  ad  Vx  ex  effedione,&  rl  ad  lt  ob  fimilitu- 
dinem  triangulorum  tel  , Se  v,x  , vt  Vx  ad  x»  • 
Ergo  ex  *f*o,  vt  tc  ad  it,  fic  q^p  ad  xp  , Eft  au* 
tem  tc  ad  CRob  fimilitudinem  triangulorumo- 
ftenfam,  vt  qP  adQv,  & ob  fimilitudinem  bafium 
fupra  oflenfam  cr  ad  cl  lacus  redum  , vel  li  fic 
curuum  fubtenfam  cL.vt  qV  bafis  ad  qx  latus  re* 
dum.  teu  fi  fic  curuu  ad  fuam  fubtenfam,quare  ex 
ct  erit  ad  CL  latus  redum,  fiue  fubtenfam, 
VtQPadox.  Ideo  triangula  omnia  ctl  triangulis 
qpx  erunt  fimilia,  firalia  omnibus alijs.  Quare 
fuperficies  omnes  pyramidis,  vei  cooi,  vel  corpo* 
iis  pyramidi  fimilis  erunt  fimilcscum  omnes  pia* 
na;  fuperficies  inferiptibiles  , vel  circumfcripti- 
bales  illis  corporibus  limiles  fi  ut  : Bafes  autem 
funt  limiles  ex  cflcdionc,  Se  ideo  eft  idem  nume* 
rui  in  bafibas  laterum  quapropter,  & fuperficic- 
rum  circuambicnuum . Ergo  duo  corpora  CLtr* 
fqxo  fimilia  fuoc . 

COROLL  ARIVM. 

ELlicitur  autem  hinc  ; quod  fi  cornus  aliquod 
exprardidif  plano  parallelo  bafi  lecetur  V.g, 
AN u corpus  plano  DH.  quod  coous  reliquus  , vel 
pyramidale  corpus  o ah  erit  fimilc  toti  corpori 
dah  . Ratio  efl  omnino  eadem,  que  propoficio- 
nepofita  elt.quia  triangulum  bcT  cft  limilc  trian- 
gulo xVQ^fcdtone  eius, vo^plani  oq^cubi  normali 
VT,&  latere  Tr^effedo  in  fig.»Tc,quiaea  fcdfoVQ^ 
parallela  fcHioni  Kc  efl  ex  14.trad.2s.  Se  xq,  pa- 
rallela LC,  & exter*  exteris,  vndeex  propol'.  4. 
lib.6.  omnia  triangula  erunt  fimilia,  fiue  in  bafi. 
bus,  fiue  in  fuperficiebus  ad  apicem  tendentibus 
effeda.  Ideoque ipfa corpora  fimilia. 


THEOIfc  I.  PROPOS.  VIII. 

Omne  corpus  regulare  /nfphara  defer  i pium 
efl  alteri  [tt  e tuf dem  generis  • 

% 

ID  faciliter  oftenditur  . Quia  obtinet  omnes 
fuperficies  fimiles  funt  enim  j aut  triangula 
arquilatera  , Se  zqufangula  inuicem , qu*  funt  in 
dato  corpore,  Se  ideo  fimilia  illis,  qu*  funt  In  alio 
corpore.ne  du  inuiccm (qualia  , fedfif  cquiangula 
triangulis  primi  corporis,  aut  quadrata,  aut  pen- 
tagoni, qu*  funt  quoque  figurz  fimiles  . 

imo  etiam  corpora orann  in  fphzra  iufcriptibf- 
lia,  fed  figuris  in  fc  diuerfis  conflantia  eiufdem 
genens  , funt  quoque  figur*  fimiles  : quod  fine 
aut  trianguli  zquilatera,  Se  quadrata;  aut  penta- 
goni, & triangula  xqutiatera  , 8e  c*t.  ideo  enim 
eiufdem  generis  fune  , quia  fimilibus  fuperficie- 
bus licet  duarum  fpecierum  tum  vnutn,  tum  alte- 
rum corpus  conflet . 

COROLL  ARIVM. 

Hinc  patet  quomodo  corpui  regulare  fimllt 
alteri  deferibas  , in  data  fphzra,  aut  ad  da* 
tam  altitudinem  j Sufficit  enim  pyramidem  fuper 
datam  bafim,aut  ad  datam  altitudinem  aleen  fimi*  * 
lem  cy tollere,  qu*  repentur  in  corpore  imitando» 

Se  illi  conflrue re  tot  pyramides  zquales  , qu*  nu- 
merum pyramidum  in  corpore  protorypo  exiften* 
tlgm  exxqncnt  : Nam  illae  circa  eundem  verti- 
cem po  fit*  conficient  corpus  exoptatum:  quod 
patet  cx  tra&.yy.  de  inferiptione  corporum  re- 
gularium in  fphzra  , Nnn  omnia coniitant  pyra- 
raidibus bifim  habentibus  in  fuperficicm  fphzr* 

Se  vertief  io  centro . In  data  aute  fphfradefcnbe- 
mus  luxta  ea , qu*  diximus  Tr.  eode  defer  ibendo 
corpus  eiufdem  generis, ac  propofitutn,qnod  imi- 
tandum ptoponnur . 

THEOR.  II.  PROPOS.  IX. 

9 Omnes  annuti  rotundi , vel  figurarum  re- 
gularium funt  fimiles  . 

Sit  Annutus  rotundus  stx.  Be  altus  quicamque 
bp  , quorum  fediones  mvn.  Se  i?i  fiut  ctr-  * 
culi.  Dico  cos  effe  fimiles  . Nam  du&o  per  cen- 
tra fe&ionum  circularium  plano  1 y , &r  K a. duca- 
tur ei  per  fimiles  arcus,  plana  zqtudiflantia  MX, 

Se  bp,  erumque  circuli  ob  annuii  figuram  , ere- 
di fque  normalibus  ab  eorum  centris  0,&  a ab  m 
ducatur  mt  intercipiens  arcum  fimiietn  arcui  as, 
quem  intercipit  r u,  eritq»  trianguli!  juot  fimilc 
triangulo  bah  cum  fit  redagulu.&angulu.M  obti- 
neat (quale  angulo  b ad  circufecencia,  Se  fic  Jicas 
de  triangulis  vtq.&seh:  Vnde  fi  circuuettantur 
efformabunt  conos  fimiles  Cor.pr.h.  ideoque  fu- 
perficies coni  mtx  erit  ad  vtd  coni  fupcrfinf , 
fuperficies  bhp  coni  ad  fupctficiem  coni  &Hi,& 
ideo  diu.dutfa  mtx  fupcificics  cooi  erit  adrefi- 
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DF.  CORPORVM  COMPARATIONE  . 

iion  annutum  MVDx , vt  .H,  coni  fuperficie  ad 
rcfiduum annui um  bsfp;  Cum  ergo  idem  argu- 
mentum de  omnibus  fupcrficiebus  in  annulo  in- 
feriptis  fieri  oolfic  etiam  rotunda:  fuperfitics.que 
femper  fimi!  ibus  planis  fune  infcriptjbiles  fimi- 
Ics  erunt , idcoque  ipfa  corpora  vuica  fiipcrficio 
contenta.  Similia  erunt. 


<r<r$ 


PROBL.  IX.  PROPOS.  XI. 


COROL  LARIVMV  ■’ 

OMnes  quoque  annuloscolufcumque  figura* 
circulo  inferi. iribit is  elTe  fimiles;  dummo* 
doipfa:  figurf  iufcriptx  fimiles  fint,  patet  e*l 
prxccd.  cum  quamcumque  fuperficiem  circulo  in- 
fcriptibilem  eundem  numerum  graduum  fubten- 
dencem  fimilcm  alteri  fimJein  a cum  fuotendenti 
dcmonftraucnmus  : Vnde ; fi  fint  plures  fimiles 
fuperficics,  CcJ  femper  arquili  numero,  quae  fimi- 
les arem  fubtendant  rn  boc  annulo,  vt  alix  in  alio 
fimiles  etiam  erant  figurf  infcnpte . Quod,  fr 
concludetur  de  annulis,  quorum  fc&iones  fimiles 
quidem  fintj  fed  tamen  circulo  non  infcriptibi- 
les ; quia  illat  figura: , fcdionefque  per  centrum 
poterunt  diuidi  in  triangula : quz  femper  in  cir- 
culis mfcriptibilia  Ibnt  ex  prop.  x.  Iib.4.  elera. 
quorum  latera  eundem  numerum  graduum  fub- 
tendunt  cum  ponantur  figura:  fimiles;  & ideotri- 
anguh  in  qua:  difpartin  queunt , ab  vno  angulo* 
rura  ad  aliquem  alium  du&is  lineis, fimi  lia. 

*.  * * >'.•**.  .4 

PROBL.  VUI.  PROPOS.  X. 

• • # t'  * 

* Frufla  conorum , vel  pyramidum  planis 
parallelis  exci  forum  tjuariuncumijue  limi- 
lia  efficere  fuper  datam  bafim  fimtlem 
bafi  coni  dati . . 

• 

Sit  datum  fruRum  conicum  ascd  compleatur» 
fr  fit  »fc;  fit  deinde  data  bafis  gf  fimilisbafi 
BC  ; fr  fuper  cam  erigatur  Conus,  vel  pyramis,  vel 
corpus  refrens  conum  , vd  pyramidem  , prout 
bafis  data  rcpofc.t , fimile  cono  bec  : Deinde  fiat 
altitudo  TE  ad  alutudinem  Tqj  fic  vUadfi.fr  per 
1 agatur  planum  bafi  parallelum»  eritque  olmv 
fruRum  firnilefrufto  r adc. 


Probatur,  bec  fupcrfieles  corporis  imitandi  eft 
ad  fuperficiem  imitantis  corporis  chf,  vt  aeo  fu- 
perficies  ad  fuperficie  lM«  ex  pr.7  h.Cor.  Si  er- 
go auferantur  AID,  fr  lwm  dm idende  erit  bec  fu- 
per fides  adfeliquacq  fuperficiem  badc*  vt  chp  *d 
rei  quam  fuperficiem  gluf,  fed  BEC^fr^RV  fgflt 
fim.leS,  ergoetjam  badc,*  clmf  fuperficiesfimi- 
les  erunt  j funt  autem, fr  oafes  fimiles  bc,  fr  r,f  e* 
eff  dione.fr  Aia.fr  1-m»  quod  aed,  fr  Lhm  fint  co- 
ni limiles  , ergo  frfcfta  conorum  badc  » fr  cime 
erunt  fimilia . • 


Prifmdy  vel  Pnfmaticttm  conum,  vel  corpus 
cutufcumifi  bafis  ea  corpora  referens  fimi- 
le dato  exhibere  . * 

COrpus  referens  prifma,  vel  prifmatleum  co^ 
num  eR  corpus  i quacumque  bafi  in  lineam 
redam  terminans  parallelam  bafi  c lenarum . 

Sit  itaque  conRi tuendam  aliquod  ex  didit  cor- 
poribus V.  g.  x aco  fimile,  fr  fimiliter  politum,  ac 
corpus  prifma  referens  lftg  . 

Inueniacur  pundum  qjn  quod  ab  aliquo  pon- 
do t cadit  normalis.  Deinde p linea  terminante 
Tc  ab  cius  t extremo  dudo  plano  ec,  quod  faciat 
fcdionem  in  bafi  ■ a.fr  dudis  plurims  linei*  qp, 
fr  cart.  ( fi  fic  necefie,  quod  bafis  non  fit  circulus  » 
aut  figura  regularis,  vel  faltem  redilinca  . ) Fiat 
vt  normalis  r<^ad  qp,  fr  quilibet  ex  ipfis  oq,  vel 
fic  IX  normaliter  ereda  fuper  planum  cd  ad 
libitum  afiumptaad  io,fr  quilibet  aliam  1 l,  fr  ic» 
cofdc  a gulo  s clauderes  frp  extrema  c.L.n  linea  du* 
catur.  It*  fiat.vt  qjr  normalis  ad  TC,fic  1 x ad  xn,  fr 
vt  ojadTH,fic  ix  ad  xa / Ducantur  itaque  fu^er* 
hcies  i baficLo,  qua:  terminet  in  tinei  xs.fr  erit 
corpus  pnfmaticu  CXbo  fimile  corpori  dato  fcT». 


'Y''* 
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Prob.  Et  primo  oRcndemus,  quod  bafes  fint 
fimiles  : Siquidem  omnes  dudx  J rundo  q^,  fr  1 
proportionales  funt . Nam  fecimus  Tqad  qf  , vt 
I X ad  I D ; Idcoque  r ner  tendi  qp  ad  tq  , vt  ip  ad 
IX  : fed  etiam  ex  effedione  rqad  qp,  vt  ix  ad  il. 
Quare  ex  *quo  qf  ad  Qp,  vt  id  ad  Tl,  & fic  dicas 
de  aiijs. 

Probator  quoque  quod  fuperfieies  circumam- 
bientes  fint  fimiles.  ex  eo  quod  in  eis  tot  pians 
fuperficics  fimiles inferibi  polii nt,  fiqui dem  po- 
terit vtrumque  corpus  in  fimiles  pyramides  parti- 
ri. NamdudaEo,&To,ficcL,  fr  tx.  hm  erit 
pyramis  eoqJ  fimilis  pyramidi  c:.xi  ,eR  enim  ex 
effedione  q*  ad  eq  , vt  xi  ad  ci.fr  anguli  ad  q.  8c 
I redi  femper;  vnde  triangula  eqT,  & cix  erunt 
fimilia»  & ita  argue  de  triangulo  oqr  • quod  fit  fi- 
milis triangulo  lix  . Vnde  ex  7.  h.  pyramis 
iqro  erit  fimilis  pyramidi  clxi  ;crit  enim  con- 
fequenter  eo  ad  Er  vel  OT,vt  cl  ad  cx.vel  ix:  Sic 
dicas,  quodoQNT  fmuJisfit  pv  amidi  lxvi  j Py- 
ramis autem  tqnh  aflimilabitur  pyramidi  xvia 
ob  eandem  rationem,  quod  triangula  tqn,  fr  tqh 
fint  fimilia  triangulis  xiv,  fr  xai  i cum  th  xque- 
turEQ_,  fr  xa  ipfici  ob  parallclifmum  linearum 
qb,  fr  sr  , nec  non  , & xc , & ai  , Quo  oRenfo  » 
etiam  Q^hNp  cdRabit  fimilis  pyramidi  iVAY.fr  fic 
dcali/s.  Omnes  itaque  pyramides  in  eTq»  erunt 
fimiles  pyramidibus  in  exso . Vade,  fr  habebunt 
fupcrficies  fimiles,  quae  funt  in  itcf,  fuperficie- 
bus  pyramidum  in  cxbd  , quarum  extima:  funt 
infcnpts»  vtluut  to  r,  fr  onj,  &Tbn,  vel  in  alio 
Pppp  corpore 
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corpore  eix,  Se  ivx  t Se  e*t.  Se  fic  omnes  fuperfi- 
cies  infcrlptar  in  EcrT  corpore  erunt  fimiles  fu- 
perficiebas  infcrlptis  in  cxbd  corpore  numero 
«qualibus  . Qnamobrem  ipfa  corpora  ex  def. 
erunt  fimilia . Non  putamus  autem  necelfe  offen- 
dere pytamiJes  in  iftis  corporibus  dcfcnptibiles 
efle»n.  ccafum  quo  normalis  extra  cadit  replicato 
argumento  oftcdere.neq;  offenfionf  fubtilius  pro- 
ponere dc  finguliS  lateribus  cuiufcuq;  pyramidis 
proportiones  (imiles,  Se  angulos  «quales  demon* 
ff  rado.  ElTet  enim  difcurfus  prolixus, qui  alioquin 
patet  ex  difcurfu  anteced.  vel  quilibet  ex  fc*8c 
cafum  fingere,  Se  argumentum  texere  poteff . 

PROBL.  X.  PROPOS.  XIL 
Dato  quocumque  corpore  Conoidali  , (tu  fit 
ccnoides  obliquum,  (eu  rtflum,  (eu portio 
(orum , (eu  quoicumque  aliud  corpus  i 
1 dummodo  ad  proportionales  axis  partes 
(lanis  fimihbus  fecatt  poffit , fimili  cor- 
pore imitari,  (y  fimih  pofutone . 

Sit  corpus  aliquod  b ac, cuius  planum  per  axem 
du$um,&  per  normalem  bafi ; feu  fit  conoi 
des  obliquum,  feu  rf&um,  aut  fpharroides  , feu 
quodeumque  aliud  corpus  ex  fegmentis  circulo- 
rum, vel  etiam  ambituum  conftana  , Se  oporteat 
ei  limite  corpus  ponere, liat  ex  prop.i.h.Dfc  fimi* 
le  planum  sac  plano  per  axem  ha,  Se  per  norma- 
le AR.in  quo  plano  Dfc  fit  normalis  5 f,  8r  axis  NF, 
qu«  cum  dG  fimile  faciat  triangulu  <pfi  ah  a, quam 
normalem  docuimus  reperire  prop.J-h  perque  po 
normaliter  altitudini  sf  .ducatur  planum  dto  , 
ficut  altitudini  ra  du&um  eft  planum  sofc : fece- 
turque  corpus  imitandum  in  partes  planis  p , 
& alijs,  qu«  erunt  fimi!  u bafi  iioc  ex  thefi  . De- 
inde ad  partes  ne  axis  fimiles  partibus  axis  hk 
ducamur  parallela  plana  xl,  & cxt.  fimilia  planis 
PQj  Se  c*t  . Circa  vero  plana  fimilia  fupctficics 
cum*  circumfcribantur;  fi  enim  plana  fiot  pluri- 
ma fupuficie s du&*  circa  pq..  Se  alia  plana  erunt 
omnino  fimiles  fuperficicbus  corporis  imitandi 
»ac,  8r  Oc  cx  def*  ipfa  corpora  erunt  fimilia . 


Probatur.  Nam  cum  er  prop.  *.  huius  . Sit 
>ac  fuperficicS  plana  ad  globofam  fuperficiem  ba- 
do  corporis  exhibiti  ,vt  dc  diameter  ad  aoc  ambi- 
tum : Sit  verb  ex  cflFedione  tc  ad  *OC,vt  dc  dia- 
meter ad  dtc.  ambitum  . At  do  ad  dtg, fit, vt 
dfg  plana  lupcriiciesex  prop.  2 h.  ad  dpot  glo» 
bofam  fuperficiem  corporis  conft acuti  cx  erit 

sac  planum  ad  dfc  planum,  vt  boca  globofa  fu- 
perficies  ad  dfgt  globofam  fupeificiem  . Sed  bac. 
Se  dfc  funt  ex  rffe&ione  fimilia  plana  • Ergo 
etiam  p lobo  far  fuperficies  fimiles  erunt.  Itaque 
ex  trad.34.  def corpora  erunt  fimilia  cum  fu- 
prrfic  cbus  fimihbus  vcftiantur  . Poficio  vero  fi- 
mi! is  co.quod  triangulum  Nsf,cx  axe,  6e  normali; 


Se  fe&lone  bafis  fit  fimile  triangulo  h«a  ex  axe 
normali,  & fiftiouc  bafis  fimiluer  cffc&o»  Vt  re- 
quirit def.  x.  h. 

EXPENSIO  II. 

De  Transformatione  Corporum . 

E Transformatione  Corporum  dodrina  eX 
didis  facile  eruitur  , cum  enim  Cor- 
porum etiam  diuerff  fpetiei  ©qualitatem  inucne- 
rimus,  Se  proportiones affignauerimus.ex  illis  aC- 
cliut  argumentatione  etiam  corporum  transfor- 
matio deriuac . 

PROBL.  £ PROPOS.  XIII. 

Dato  ParalLlepipeio,d*tie altitudinis requa • 
le  par alldepipcdum  conjlruerc. 

Sit  dirum  aliquod  Parallrleplpedum  ef , cuiu, 
bafis  ac.  Se  altitudo  N*,dataque  fit  linea  que- 
dam  pT  ereda  perpendiculari  ter  fuper  aliquod 
planum,  Se  oporteat  circa  eam  paral  Jelcpipcdum 
dato  e f aequale  conftituere.  . 

Fiat  Itaque,  vt  alritado  To  ad  altitudinem  NP  , 
ita  bafis  a £ ad  aliud  follicet  ad  rc&angulum  cx  m . 


Quod  obtinebimus  ex  aa  lib.d.  Cofoll.  faeieo*  # 
do  fcilicet,  vt  to  a<l  nf,  iti  f 1«  ad  y deinde  inue- 
mendo  inter  Na  , Se  y mediam  proportionalem  if»  * 
Se  conffituendo  fuoer  eamexpropi  j.  I*b. 6.  re- 
dangulum  fimile, fitn  literquc  pofirum.vt  reftan- 
gulum  ia,  diuidaturque  in  quamor  rcdangulaae- 
qualia,  quorum  vnl  ab  T fiat  rqoale  rctfangulum 
TC,  dupliccturque  fingula  latera  ac  compleatur 
rc&angylum  , 8e  erigantur  cV%  ul  parallele 
to  , & efficiatur  paral lelepipedum  dL  . Dico 'fi- 
dum tfic.quo®  expofecbaiur.&paraJIelepipcdarri  *• 
CL  cfle  aequale'  parallclfcpipedo  EF  . 

Probam  rex  prop.io.  Tr.^p.i.  Nam  illa  funt 
parallclepipeda  «qualia,  qu*  habent  bafes  altitu- 
dinibus reciproce  proportionales  4 fed  ex  efFe- 
dionc  TO  altitudo  eff  ad  Nf  altitudine, Vt  bafis  AB 
ad  bafim  ch  . Ergo  parallclepipeda  erunt  ae- 
qualia . 

PROBL.  ir.  PROP.  XIV.  g 

Dato  Paraltctcpipedo  cubum  ecqualem 
confluucre . 

Sit  paralie! epipedum  eh,  quod  confequatur  ba- 
fim er  quadratum  ( quod  fi  talem  non  ronfe- 
quatur.fiat  bafis  quadrata  «qnatf*  ipfi  fe,  Se  fuper 
eam  erigatur  paralleiepipcdtitn  «qucalcum  eh  , 
quod  entrqualc  dato  paralie lepidedo  cx  prop.tf. 
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DE  CORPORVM 

Trad.  34.  Huic  igitur  conftituendus  fit  cubus 
xqualis:  Inter  tf,  hoc  cft  a latus  bafis  dati  pa- 
parallclepipedi,  8r altitudinem  fh,  fcilicct  d dug 
medi*  proportionales  reperiantur  b,&  c cx  prop. 
j.tra&.xi.  & ex  B fiat  quadratura  , fuper  quod 
erigatur  cubus  Ln,&  erit  cubus  atqualis  ipfi  paral- 
lelcpipcdo  eh  . 
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Redigatur  itaque  ex  6,  prop.  tra&.lp.  bafis  fi 
ad  eandem  altitudinem  xv  plani  yV  , ac  bafis  hf, 
habebuntq;  bafes  plane  eandem  proportionem, ac 
bales  ipfarum  line*  xy  ad  HF  . Idcoq;  ex  7,I,f  .qf 
erit  ad  fu,  vt  xy  ad  fh  . Inter  duas  itaq;  xy  , Se  m 
inuenlantur  dux  medi*  proportionales  x,  Se  ms ,Bc 
fiat  fuper  MS  ex  propof.  j.  trad.  34.  part.  f. 
parallelcpipedum  11N  fimile , fimihtcrque  pofi- 
tum,  ac  parallelepipedum  a , eritq.hoc  paraiiclc- 
pipedum  xquale  etiam  cubo  t . 


~ jc.  . 

Prob-t*  propof.ia.p.l.Tr  3 4.  quomam  cubus 
ere&us  ex  media  proximiori  ei , qux  conftituic 
bafim  parallclepipedi , vt  cft  t xquatur  parallele, 
pipedo  ipli  cx  bafi  quadrata  a,  Se  altitudine  d. 

Quod  fi  forte  cueniat  exhibitum  paralie! epipe- 
dum obtinere  tre»  dimentiones  continue  propor- 
tionales, erit  cubus  cx  media  conflitutus  squalis 
ipfi  parallelepipcdo  ex  prop.lL  tradi.  J4. 

PROBL.  III.  PROP.  XVI. 

Dato  cubo  aquate parallelepipedum  confaue- 
re  in  cUtam  altitudinem , vtl  fuper 
datam  bafim . 

Sit  in  pr^ced.figura  datus  cubus  ln,  Se  data  al- 
titudo hf,&  oporteat  eleuare  folidum,  qux- 
fitum  In  altitudincFH . Duabus  hf,8t  io  inuenU- 
tur  tertia  proportionalis  et,&  io  fiat  squale  latus 
tf.  Se  et  tertia  conftituat  aliud  latus  bafis  ef,  ele- 
ueturquein  altitudinem  datam  hf  , Se  affero  hoc 
parallelepidum  cubo  ln  effc  xquale, quod  patet  ex 
propof  Ii.  T 

Quod, fi  quis  velit  parallelepipedum  xquale  da- 
to cubo  fuper  datam  bafim  fabricari:  fit  bafis  exi* 
bita  fe;  que, fi  non  cft  parallelogramm  r rruoeetur 
ad  aequale  pjralletogrammu  : Deinde  fiat. vt  bafis 
FE  ad  bafim  LO,iti  latus  1 o ad  fH,  gr  conrt ituatur 
fuper  fe  parallelepipedum  xqualis  altitudinis  ipfi 
fu»  & hoc  erit  «quale  cubo  dato . Patet  quoniam 
funt  bafes  efFe&$  altitudinibus  reciproce  propor- 
tiooales  . Vnde  ex  prop.io.traft.  34.  erum  jq  >a- 
lia  h*c  duo  folida.  Inuenietur  autem  bafis  »iad 
bafim  LO»rt latus  10  ad  fh  : fi  duabus  te  , & L| 
tertia  proportionalis  mueniatur,  deinde  fiat  , vt 
te  ad  tertiam  proportionale  repertam  : fic  10  ad 
fu;  tunc  enim  quia  eft  *b'  ad  bafim  10  , vt  re  ad 
tertiam  proportionalem  1epcrtamcxC0r.pr0p.aa. 
lib.CS.  8e  te  ad  tertiam  proportionalem  repertam, 
cft  vt  10  ad  fh  » erit  etiam  e»  16  hb.f . fe  ad  ba- 
fim LO,vt  10  ad  ru  altitudo  ad  altitudinem  . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XVI. 

* Dato  parallclepipedo  fimile  parallclepi- 
• pedum  ejicere , fed  aquale  alteri  dito. 

1 * 

Sit  paralleleplpedam  A,cni  fimile  oporteat  fa- 
cere parallelepipedum  aliquod, fed  xquale  cu- 
bo t,  fiat  quodcutnqueparallclepipedum  c xquale 
cuboT,  fe'<f  altitudinis  xqualis  parallclepipedo  aj 
habebuntque  parallelepipeda  eandem  proportio- 
nem 5 quam  bafes  cx  8.  trad.34. 


lC7\A> 

Probatur.Nam  Parallelepipedum  MNadPraral- 
ielepipcdum  a libi  fimile  habet  proportionem 
triplicata  laterum  sm  ad  hf  homologorum  ex  9. 
tra$.}4.  idcoquc  erit  vtxyadFf,  cuius  propor- 
tio cft  triplicata  lincf  sm  ad  Hfj  fiquidem  cft  xy  ad 
JC.vt  k adsM,  & K ad  sm,  vt  m ad  hf  fed  v;  xy  ad 
Hf  , ita  cft  bafis  eiufdem  altitudinis  yVidmA* 
▼t  vy  ad  fh,  itaeft  Fr  ad  FH.cum  fint  xquales  vy, 
& fi  ex  conftrud.  fed  vc  fi  ad  *H  bafes , ita  px. 
rallelepipcdum  c eiufdem  altitudinis  ad  parallele* 
lepipedum  a . Ergo  rt  xy  ad  NF,ita  paral  lelcpipe- 
dum  c ad  parallelepipedum  a . Ergo  c ad  a erit  in 
triplicata  proportione  sm  ad  HF,ideft  vt  mn  paral. 
lepipedum  fimile  ad  a:  Cum  itaque  eidem  p.tralle- 
lepedo  a eandem  dicat  proportionem  paralMepi» 
pedu  c,  Se  nm  parallelepipedum  . 6rgo  ex  s>.Iib.5. 
erunt  xqualis  , Se  tamen  u n fimiJc  ipfi  a factum 
eft,  Se  ideo  cubus  t Ipfi  c.  Se  ideo  nm  inueaeo  x- 
quabitur. 

COROLLARIVM. 

Hinc  poterit  quis  rfformare  ne  dum  parallele* 
lepipedum,  fed  etiam  pnfma,  & pyramidem 
imo,&  conum,  8e  cylindrum.  Se  ca  omnia  corpo- 
ra, qux  ad  eandem  deustionem  cx  dicendis  extol- 
li poffunt,  Se  quorum  bafes,  in  bafes  xqualis  alci-  « 
tudinis  rcdilincas  conucrti . 

PROBL.  V.  PROPOS.  XVII. 

Prifmatl  Paralie  i pipedum  aquale  conflrue» 
re,  vel  i contra  Pnfma  aquale  parallele- 
p:pedo . Sic  pyramtdem  parallclepipedo 
aqualem  , O"  vicQim  parallelepipedum 
pyramidi  aquale  Patuere. 

HOc  faciliter  efficietur  expr.t.Tr.i9.Fiat  pa- 
rallclogrammu  eiufdem  altitudinis, fed  fu- 
per dimidiam  lineam  bafim  triag£ili,quod  prifmatl 
bafim  planam  fubfternit.hoc  xquale  erit  triangulo 
bafis.!Quadere,fi  parallelepipcdo  xqualis  prifmatl 
altitudinis  hoc  parallelogrammu  pro  bafi  fubftcr- 
natur,  parallelepipedum  erit  xquale  ipfi  prifmati 
Quod  fi  fiat  criangulu  pquale  parallctogramo  ope- 
rando c cotra,pri(ma  fuper  illud  trianguluercctu 
arquabitur  parallelepipepo.  Fiat  deinde  Pyramis 
fuper  bafim  parallelepipedi  fcxtuplo  maiorem  ex 
prop.i7.Trad-a9.&crigarurad  eandem  eleuatio*- 
ncm>&  erit  pyramis  xqualis  parallclepipedo . 

Pppp  a Econ- 
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E contra  vero  Pyramidis  bafis  fexta  par»  a(Tu- 
nutur,  Arfup-er  illam  erigatur  parallelepipedum 
ad  eandem  eleuatlonem,  & erit  aequale  Pyramidi. 

Prob.pars  I.  Nam  prifma  eft  dimidium  paralie» 
lepiredi  aquali»  altitudini»  collocati  fuper  ean- 
dem bafim  ex  prop.i.Tr.34  p.i  quare  fi  fiat  pa- 
ra! lelepipedum  aliud  fuper  dimidiam  bafim  , cum 
parallelepipeda  arqucalta  fint , vt  bafrs  inuicem 
trit  dimid  um  paralleleplpedi  integre  bafis  . Qua- 
re cd»  ad  prifma  fuper  rqualem  bafim  , 8e  ad  pa- 
rallelepipedum fuper  dimidiam  bafim,  parallele- 
pipedum  fuper  eandem  bafim  integram  fe  habeat, 
vt  a ad  I erunt  prifma.fir  parallelepipedum  aliud 
dlmidif  bafis  aequalia  ex  prop  9.  lib.f. 

Patet  puoque  fecunda  pars  eodem  argumento  . 

• Tertia,  8r  quarta  par»  patet,  quia  Pyrami*  tri- 
angularis bafis  eft  tertia  pars  prifmatis  cx  prop.ia. 
Tr.  34‘P-I*  8e  ideo  (exta  parallelepipedi  duplu  prif 
matis  fupfcr  eandem  bafim  eredi  ad  eandem  eleua- 
tionem.Sr  ideo  fi  fiat  parallelepipedum  zquealtum 
fuper  partem  fexcam  bafis  przdidz  hoc  paral- 
Iclcpipcdum  ad  illud  crir,vt  bafi* ad  bafem  nempe, 
vt^.ad  i.Vnde  adf yramidem  equealtam  fuper  eam 
bafim, 6r  ad  parallelepipedum  fuper  fextam  panem 
bafis  arqueal tam  eandem  habebit  proportionem  . 

Quare  aquabuntur  cx  pr  9.  lib.  f . Pyramis 
eiufdem  bafis  ,8e  parallelepipedum  fuper  fextam 
partem  eredum  ad  eandem  clcuationcm  . 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XXVIII. 

Prifmali  cuicumquc  squalem  cylindrum 
cor.jhtuere , cy  viciffim  cylindro  squale 
prifma  ponere  j Siculi, er  pyrahidem  co- 
no, cy  conum  pyramidi  erigere  . 

Iat  bafi  prifmatis  zqualis  circulus, cx  prop.13. 
trjd  jo,  8e  fuper  hunc  circu  um erigatur  z- 
qualis  clcuationis  cylindrus, & hzc  erunt  zqua- 
lia . 

Ita  quoque  fiet  ad  inucniendum  prifma  zquale 
cylindro.  Efficietur enim  triangulum  circulo £- 
quale  ex  pr,»4.Tr.}0.  fir  i.Tr.19  & fuper  hoc  Prif- 
ma zqualis  altitudinis  extollatur . 

Sic  quoque  Conus  Pyramidi  zqualis  fabricabi- 
tur, 8f  Pyram  » cono  conft  tuendo  fuper  zquales 
bafes  aqualis  altitudinis  Py  amidem  cono,  vel  co- 
num Pyramidi . 

Hzc  -lirem  omnia  oftenduntur  CoroJI.  prop.}, 
p.s.Trad  34.  fi  autem  requiratur,  quod  Prifma, 
ve| , yramis  fit  b.fisfimilis  alteri  datz  bafi:  hzc 
fient  ex  ptop  »7  1.6.  redigendo  triangulum  pqua- 
le  circulo  in  figuram  dafffcgurz  fimilcm . 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XIX. 

Dato  Cylindro  squalem  conum  conflit  nere, 
ty  squalem  cono  cylindrum 

exhiicre.  Sicut , (y  dato  Pnfmati  s- 
qualcm  Pyramtdem  cxuuere,ts  icontri 
d.,ts  Pyiamtdt  Prifma  squale  erigere. 

CYlindri  bifis  triplicetur  ex  i,,  trjfi.jo.  k 
fuper  cam  conft  itu  atur  conus  eiufdem  alti- 
tudinis, 8t  erit  conuscylindrozqualis . 

£ contra  bafis  dati  coni  m tres  partes  diuida-. 
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tur  n prop.ip  m&.fr.  k tertii  parti  frit  circu- 
lus a.jiulis;  k exinde  fuper  eam  ad  eandem  aiuru- 
dinem  cl«  uctur  cylindro,  eric  cylindrus  dato 
conozqualis  . 

Probatur  ex  pr.7.  Tr.?4.p.*.  Nam  Cylindrus 
fe  habet  ad  conum  fuper  eandem  bafim  eredum,vc 
3.  ad  1.  fed  etiam  Conus  ad  eandem  altitudinem 
, fuper  triplicatam  bafim  eredus  eft  ad  illu  conum 
in  bafi  cylindri  (itum,  vt  3.  aJ  1.  ergo  ex  prpp.9. 
lib. 5 funt  zquales  cylindrus, & conusjcum  eidem 
cbno  (ito  in  fubtripla  bafi  coni, eade  quz  cylindro 
delrruir.candrm  dicat  proportionem, quam  3«ad  t. 

Si  verb  agatur  de  prifmate  pyramidi  zquando 
idem  ages  : Nam  triplicata  bafis  Prifmatis  dabit 
pyramtdem,  quf  in  eandem  alt.rudinctn  ereda  erit 
zqudlts  prifmati ; Sicut  & bafis  pyramidis  tertia 
parte  fitum  prifma  altum,  vt  eft  pyramis , ipfant 
pyramtdem  exzquabit  foliditate. 

Ratio  eft  eadem , quod  Pyramis  fit  tertia  pars 
prifmatis  in  eadem  bafi  fit 3 ex  prop.xs.Trad.34. 
p.i.  Vnde  valebit  idem  argumentum. 

PROBL.  VIII.  PROPOS.  XX. 

In  Cylindrum  datam  pyr amidem , Cy  in  py- 
t3.mu.cm  lylmarum  t amfunderc  Ita 
C-wum  txibttum  tn  p ijma,(y  prifma 
m conum  deducere . 

Flat  Pyramidi  datsr  arqualis  cenas  ex  pr.  »8.  fl. 

8c  cono  mufeo  cyhn.ii  us  zqualis  conft  ruatur 
ex  antcccd.  Vd  e contra  fiatcyl  ndrus  zqualis 
cono,huicque  cono  inuento  zqualis  pyramis. 
Nam  erit  etiam  zqualis  cylindro,  vepatrt.  Sic  co- 
no dato  zqualis  pyramis  fiat  cx  prop.x8.h.&  pyra- 
midi inuentz  pritma  zquale  conftruatur  exprop. 
aatcccd. 

E contra  autem  fiat  Prifmati  dato  zqualis  py- 
ramis,  8c  pyramidi  inuentz  zqualis  conus , & co- 
nus Prifmau  zqualis  erit  , 

P R O B.  IX.  PROPOS.  XXI. 

Conum  traofmuiare  in  parallelepipedum, 
ty  viciffim  parallelepipedum  m conum, 
liem  Cylindrum  in  parallelepipedum,  Cy 
i contrarii  paralleleplpedi  m cylindrum 
permutare. 

COnus  in  Pyraotioem  tr.nfmlgrer  ex  propof.- 
»8. huius,  & pyramis  ereda  in  paralleltpi- 
pedum  tnnfeatex  prop.27.h-  Ita  Paralleleptpo- 
dum  in  Pyramidera  transformetur  ex  prop.»7  h, 

& Pyr.imisex  propof.  28. h.  in  conum  transfun- 
datur,erit  effedum  id,  quod  pars  1.  propof,  po- 
ftulat  . 

Altera  verb  pars  eodem  modo  in  opus  drman-  * 
dabitur  . Si  pamqre  cylindro  dato  fiat  zquale 
prifma  ex  pr»  h*.  28.  &huic,prifmati  zquale  parat» 
lelepipedum  cx  prop. »7.  h.  Aut  paraljtlcpipedo 
zquale  prifma  cx  p h 27.  & pnlmati  zqualis  cy- 
lindrus CX  b»  28.  pr.  intentum  coniequcmuf  • 
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PROBL  X.  PROPOS.  XXII. 

Corpus  regulare  quotcumque  in  Pyramidem 
aqualem  traducere , &•  vicifjlm  Pyra. 
mittem  in  corpus  aliquod  regulare  Iranf. 
mutare . 

O Mnibus  It.bafibus  corporis  V.g.  dodecaedri 
pentagonis  fiat  quadratum  «quale  traof* 
formando  prius  in  redangulom  aliquam  cx  ip/is 
ex  y.  prop.  Tr.«9.*dr  is.  es  eis  vnlendo.fr  hoc  re- 
dangulum  ex  i*.  pentagonis confl ituro  reducen- 
do ai  quadratum  er  p.eiufdcm.frdeinde  fuper  hic 
bafim  extruatur pyramis  altitudini» elufdert , ac 
normalis  a centro  (uper  quamlibet  dodecaedri  pia. 
nam  bafim  dedud«:  fc. altitudinis  vnius  pyrami- 
dis , in  quas  diuiditur  plan>s  4 centro  dedodis 
corpus  dodecaedri . Eritque  hec  pyramis  «qua- 
lis  omnibus  pyramidibus  corporis  dodecaedri 
io  centrum  vertice  fuo  terminantibus  . 

Probatur  Ita  Pyramis  quadrilatera  modo  ereda 
ad  vnam  Pyramidem  in  centro  terminantemdo- 
decaedri  cft.vt  bafis  quadrata  huius  ad  bafim  illius^ 
cum  fine  eiufdem  altitudinis  ex  clfcdione,  Ideft  vc 
duodecim  pentagoni  dodecaedri , quibus  arqua|j8 
cA  bafis  quadrata  ad  vnum  pentagonum  ipiiut . 

Ec  cum  omnes  Pyramides  dodecaedri  ad  vnam 
Ipfarum  ; ita  fine,  vtpote  eiufdem  altitudinis,  vt 
omnes bafes duodecim  ad  vnam  ipfarum,-  fcquittfr 
vt  Pyramis  quadrilatera,  fr  Pyramides  omnes  do- 
decaedri ad  vnam  pyramidem  dicant  eandem  pro« 
portionem,  quam  12.  adi.  fcilicct , quam  omnes 
bafes  ad  vnam;  Vade  ex  9.  Iib.y.  erunt  rqualea 
omnes  pyrami  les  dodccadri,fr  pyramis  quadrila- 
tera modo  ere  da. 

£ contra  vero  data  pyramide  ita  fabricabitur 
corpus  regulare  aliquod  ei  (quale , 


taedrq,  cuius  latus  b.  Prfmb  ex  l.part.prop.prfc. 
faciat  cubfi  (qualc.vel  parallelepipelum  (quale  al- 
teri dato  corpori  regulari  eius  fpetiei,quz  deflide- 
ratur, nempe  Tetaedro cx  s, cuius  latus  fit  A,  De- 
inde conftituat  cubum,  vel  faciat  parallelepipedu 
ex  c latere  fimiic  illi  parallclepipcdo  a,  vt  oftenf. 
pr.6.h.  PoAea  faciat, vt  a ad  c.tta  b ad  aliud  d,  & 
conAruat  Tetaedrum  ex  illa  linea  inuenta  d, 
tanquam  Jatere  faciendo  ex  illa  quatuor  triangula 
«qualia,  fr  «quilatera , fr  fimul  vniendo,  frerit 
«quale  cubo»  vd  parailelcpipedodato  c . 

PRORL.  xi/  PROPOS.  XXIJI. 

SphjTit  cubum  squalem  ponere . 

Cylindrus,  cuius  altitudo  diameter  fphere.cu* 
Ius  bafis  circulus  maximus  infpbfrafic,  ha- 
bet  proportioni  ad  fphzram  ex  pr.37.  Cor.i.  fr  j* 
Tr.a4.qui  3. ad  a. Ideo  (i  quis  huc  cyliidru  in  tre» 
partes  fecet  planis  ad  axem  redis,  fr  ex  t ibus  hu- 
ius partibus  duas  accipiat  } erunt  h(  du(  partes 
(quales  fphpre  foliditatl;  Quia/idem  cyliudro  fui 
met  parti,  qu(  eft  2.  fr  fpher(  habet  eandem  pro- 
portionem, quam  3.  ad  2.  Sic  quia  fphera  quadru- 
pla efteoni  eiufdem  aleituiinis,  ac  ralij  Jhhfr(,fr 
eiufdem  bafis  ac  circulus  maximus  in  f h(ra,  vc 
pr.43.C0r.  Tr.24.p_2.  fi  ex  diametro  f->h(rf  tan- 
quam radio  erigatur  conus  eiufdem  altitudinis,  ac 
radius  fph(r(  erit  «qualis  fphjre  foliditatl . 

Si  vero  huic  cylindro, vei  cono, aut  cubus  con- 
Aituatur  (qualis,  vel  Parallclepipedum,  aut  pyra- 
mis,aut  aliquod  corpus  ex  regularibus  . lam  illud 
quodcumqae  corpus  fphcrf  (quabitur . 

PROBL.  XII.  PROPOS.  XXIV. 

* Annui 0 folido  sjuale  prifinu  quadrat  4 * 
bafis  muemre . 


A 

B 


Sit  data  pyramls.fr  eius  latus  A,cui  fit  conAru*- 
dum  «quale  dodecaedrum  . Fiat  quodeumque 
dodecae  irum, cuius  alicuius  bafis  pentagonz  latus 
fit  b,  fr  fiat  huic  dodecaedro  eX  s , ex  parte  pritn? 
prop.h.  «qualis  pyramis , fr  huic  alia  «qualis  qui- 
dem, fed  fimilis  pyramidi  a,  ex  Coroll.  prop. 16. 
huius,  cuius  latus  c : Fiat  autem , vt  C ad  4 latera 
pyramidum,  fic  a latus  dodecaedri  ad  aliud  D , fr 
dodecaedrum  ex  latere  d fabricetur,  eritque  dode- 
caedrum fabricatam  fuper  bilim  d «quale  pyra- 
midi A . 

Probi  tur , ita  eA  pyramis  ex  latere 6ad  Pyra- 
midem ex  latere^vt  dodccaedru  ex  latere  a ad  do- 
decaedrum ex  latere  o ex  prop  14.  Tr.34  Cor. 
fed  pyramis  ex  latere  C eA  «quaiis  dodecaedro  B. 
Ergo  etiam  Pyramis  jt  erit  «qualis  dodecaedro  o 
ex  prop.  1 l.lib.f.fi  ve:  6 quis  cupiat  datum  corpus 
aliquod  cx  quinque  regularibus  «quale  , aut  cubo, 
aut  parallclelcpipedo,  aut  cuicumque  alteri  figur« 
is  pyramidem  qnadrilatcram  in  «qualem  , aut  cu- 
bum, aut  parallelepipedum  transfundere  poterh. 

At  fi  quis  exoptet  cubo  conftituere.vel  paralie- 
Jcpipedo  «quale  corpus  regulare  V.  g.  Te. 


QVoniam  ex  prop.l9.Tr.34  p.*.  annulus  foli- , 
dus  quadratus  fqu.it  parallclepipedum,  cuius 
^ altitudo  (quetur  anouli  folidi  altitudini , fr  bafis 
annulo  plano,  cur  incA:  Ftatex  prop,  18.  tr.30. 
annulo  plano , qui  probafi  annulo  folido  fubficr- 
nicur  circulus  (qualis,  fr  huic  circulo  (quale  qua- 
dratum, vel  redangulumex  pr  13.  traCfc  30.  fuper 
quod  erigatur  parallclepipedum  f qualis  altitudinis 
fr  erit  fidum  id,  quod  cXpofcitur . 

Patet  autem  hfc  operatio  ex  prop.19.  trad.?<f. 
quoniam  hoc  paraileleplpedum,  vt  ibi  oAendicur 
eA  (quale  annulo  folido  <j£adrato- 
Sivero  fit  annulus  rotundus,  fiat  cylindrus, cu- 
ius altitudo  fic  peripheria  per  centrum  foliditatis 
annuli  tranfiens , fr  bafis  fic  circulus  eius  fedio, 
& cylindrus  ifie  (quabitur  annulo  folido  roriido , 
vt  conAat  ex  20.  prop.  Trad.*4.  Quod  fi  annuli 
fedio  non  fit  rotunda,  fed  polygona,  fiet  prifma, 
cui  fubdat  bafim  illa  polygona  annuli  fedio;  led 
peripheria  pr(dida  fit  altitudo  , fr  illud  prifm* 
polygono  (quabitur. 
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PROBL.  XIII.  PROPOS.  XXV. 

Cylindrum  conum  , vtl  pyramidem  , &• 
prtfma  m bafibus  datis  collocare  • 


Sit  V. g.  Cylindrus  tl » cui  facienda  fit  bafis 
qualis  bafi  on,ita  tamen  vt  foliditate»&  mole 
Me  perfeueret»fiat,vt  osbafis,LD  bafim  ad  fic alti- 
tudo di  ad  aliud » reperiendo  fcilicet  duabus  os» 
& ld  tertiam  proportionalem  N,eritqueex.  » 1.1.0* 
vt  ob  ad  ld  bafes  fic  ob  ad  n . Poftca  fiat,vt  o»  ad 
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vtbalis  xxa  ad  bjfim  MNfi  extareti  Ergo  dtsi- 
dcndo  ita  eft  conus  ADXadrcfidoun»  adxmn  demp. 
tocono  mdn,  vt  balis  Akx  ad  refiduum  annuium 
mNxka  dempta  bafi  mh  : fed  vt  akx  bafis  ad 
amKxn  annuium  ita  eft  eadem  bafis  Akx  ad  TLH 
bafim  ex  7.  lib.j.  vtpote  ad  «qualia  : Atvt  akx 
bafis  ad  bafim  tlh  ; ita  eft  conus  adX  ob  eandem 
altitudinem  ex  pr.  ?.tra&.34.p.a.  ex  eife3.  ad  co- 
num Tfh:  Ergo  Conus  adx  ad  foliditacem  refi» 
duam  euacuatam  aox  mh  , & ad  conum  tfhl  di- 
cit eandem  proportionem  bafis  akx  ad  t*-**  » fiue 
adannnlum  AkXNM.  Ergo  erunt  «qualia  conus 
hfil  t & folidicas  cana  xpanm. 


JA  4*.v 

m,  fic  or  ad  a)iud,8r  reperietur  altitudo  th  . Fiat 
itaque  Cylindrus  fuperbafim  ob  altitudinis  n r ,Sc 
«quabitur  cylindro  r l:  ciim  bafes  effecerimus  ai-  r 
tittidinibus  reciproce  proportionales  , fr  fit  01 , 

IdcftTi  ad  Lnexelf  :d.vt  DI  adH^vndeex  pr.U. 
pr*c.  traft.  «qu.ibuntur  il,  SriH  cylindri  . Ea- 
dem ages  de  cono  Pyramide,&  pnlmate,  Srparal- 
lelepipedo  quoque . rA.  'v  •- 

PROBL.  XIV.  PROPOS.  XXVI. 

* Pyramidem , vel  Conum,  Cylindrum , & 

Prtfma  in  altitudinem  datam  euebere . 

Sit  Conus  cab,»' oporteat  Io  altltudio£  roillu 
extoIlcre»ita  quod  fit  conus  edo  «qualis  cono 
cab.  Fiat  vt  altitudo  id  data  ad  altitudinem  oa  dati 
coni  cab  »fic  bafi)  bc  ad 
bafim  eo.  id  autem  exe- 
***  quetur  fi  fiat  ID  ad  oa, fic 
bc  ad  aliud  T»&  inter  cs» 

6 ' J)C  & t media  proportio- 
nalis inueniatur  ec.  ex  , 

qua  fiat  circulus.qui  ba-  gr^el altitudinem , vt  docuimus  prop.a$.&  27.  h.  fic 

fis  eft  coni.  Nam  ex  21  Cor. 1.6.  erit  cb  circulus  ad  — c-:— - * ’ 

*G circulum»,  vt  cb  diameter  ad  tertiam  propor- 
tionalem t,  ideft  id  ad  oa  ex  effe&.  & ideo  ex  pr. 

12.Tr. 74.  p.i.  erunt  «quales  coni  cab  , &deG, 


dinls  fiat , vt  altitudo  ov  ad  altitudinem  ot»  ifa 
bafis  qp  ad  aliud,  8e  inueniatur  bafis  tI-b  operan- 
do codrm  modo,  acprop.iy  h.  fuperquam  redus 
conus  HifTconftttuatur  eiufdcm  altitudinis  1 V,& 
erit  «qualis  foliditati  coni  rVr^ablato  cono  poq. 

t*robatur  . Nam  vt  altitudo  viadCH  > fic  co- 
nus pv^adeonfipo^.  cx  pr,ii.Tr.?4.p.a.  ideoq; 
conticrtcud ) , vt  Vi  tota  ad  compartem  ov  , fic 
tv<^  totus  conus  ad  com partem  povq^  refiduam 
ablato  cooo  pot^.  Sed  vt  iv  ad  ov,  fic  pzq.  bafi* 
ad  tlh  bafim. 8e  ita  conos  nvQjid  conu  tfh  : Er- 
go PVq^ad  conum  tfh  ad,&*  rc (iduum  PovQjdicet 
eandem  proportionem  . Quare  erunt  «quales 
foliditas  povq,  & conus  t»Hl  . 

Cafusj.  Si  verb  detur  aliquis  conus  cuius  va- 
cuum, cono  in  quo  eft,  fic  etiam  diflimile  , fimnlq; 
minoris  bafis,  & minoris  altitudinis  illud  vacuu 
tamquam  fi  eftet  conus  redigatur  ad  eandem  bafim» 
^el altitudinem , vt  docuimus  prop.a5.&  2 
pofteJ  perficiatur  opus,  vt  L vel  Cafu  . 

CWOLLARIV  M 


cum  obtineant  bafes  altitudinibus  reciproci  pro- 
portionales, 81  idem  dica*  de  pyramide » cylin- 
dro , &rprifmatc. 

PROBL.  XV.  PROPOS.  xxva. 

* Conum  ftjuatem  [ohittuti  coni  imus 
cuacuati  conjtruerc . 

GAfus  1.  Sit  Conus  Adx  ;qui  vacuus  fit  intus 
cauitate  coni  ciufdem  altitudinis,  fed  mino- 
ris bafis  capaci  mdbi  i oporteatqae  conftkuere  co- 
num «qualem  foliditati  aOxmn  . 

Fiat  circulus  thl  «qualis  annulo  aexmn  ex  pr. 
18 . tra&.jo.  Ar  fuper  ilium  erigatur  conus  ^qua- 
li* altitudinis;  ac  conos  adx  jEt  affero  hunc  co- 
nu tiH  foliditati concauati  coni  adx efTe  f quale. 
Prob.  Ita  eft  conus  adx  ad  conum  HD*,fi  adeffetj 


Hinc  eaafcituf  idem  efie  dicendum  de  Pyra- 
mide, fi  aot  vacuum  pyramidis  pyramide 
bafis  minoris , ledeiufdem  altitudinis  capax  exi- 
ftat,  auctainftris  altnudmis,&  eiufdem  bafis  . Et 
Idem  dicendu  eft  etiam  de  parallelepipedo,veI  cy- 
lindro fi  vacuo  bafis  minoris.  8e  ciufdem  altitudi- 
nis capax  dignofeatur . Sivero  vacuum  non  im- 
pleat totum  cylindrum,  vel  parallelcpipcdum  in 
duo  partichaiis  vacuatum, 8e  m njenum,  & poft- 
quam  reperimus  cylindrum,  vc)  parallelcpipcdum 
vacuato  «quale  ad  eandem  bafim  redigemus  , Bc 
coniungemus  cum  cylindib  , vei  paralieiepipedo 
non  cxcauato . A 


PROBLi 
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DE  CORPORVM  COMPARATIONE: 


PROBL.  XIII.  PROPOS.  XXVIII. 

Dato  cono  vacuo  capace  fimilis  coni, 
conum  aqualem  invenire. 

• Q It  conus  Atc  , cuius  vacuum  Gt  capax  coni 
v3  aqualis  cono  ipe»  qui  eft  fimilis  cono  cxftj- 
bito  Aie.  Et  oporteat  «qualem  conum  eius  foli- 
ditati  inuenire . Reperiantur  duabus  pi  > csdux 
proportionales  in  continua  proportione  tertia» 
& quarta  , 8e  harc  quarta  fit  oh  ; efletque  copus 
pei»  G elfet  lolidus  ad  conum  ct  b » fi  eflet 
(olidus  totus , vt  p i ad  oh,  fcilicet  in  tripli- 
cata ratione  diametrorum , eo  quod  vacuum,  Se 
(olidum  ponantur  coni  fimiles  , vt  ex  propof. 
9.  Trad.j4.  confiat . Auferatur  ab  o h li- 
nea , de  fit  reiiduum  qji  , & erit  diuideudo  ipe 
ad  bac  fublato  Ipfo  pei,  cono,  (cilicetCAB  pei 
(oliditatem » vt  pi  ad  oH  (ublata  ipfa  pi  , fci- 
licct  qH  t Inter  igitur  *P,  8e  qji  dux  medix 
proportionales  interponantur,  ita  vt  Pf  ,t,  k» 
te  qh  fiacquatuor  continue  proportionales  ex  j. 
Trad.iy.  (i atque  conus  ex  diametro  t immedia- 
te poft  pi  fimilis  cooocab. 


Igitur  ex  propof  9.  trad.24.  ipe  conus  erit 
ad  conum  t,  vt  P|  ad  hq,  1 (ed  vt  1 p ad  hq»  fic  eft 
iPe  conus  vacuus  adcAB  pei  (oliditatem  refiduam» 
noftendi.  Ergo  huic  refiduo  c ab  pei  , 8e  cono 
T,  idem  conus  pei  dicit  eandem  propoi tionem  pi 
adQH,  fcilicet  triplicatam  Pi  ad  r diametrorum, 
ergo  erunt  ex  propof. 9.  lib. 5.  xqualia  cab  ipe 
ioltditas,  Se conus  t. 

COROLLARI VM . 

IDem  dicendum  eft  de  pyramide  excauata,fi  va- 
cuum cius  fimilis  pyramidis  fit  capax, & eodem 
nodo  eius  foliditati  pyramis  xqualis  Inuenietur. 

PROBL.  XLV.  PROPOS.  XXIX. 

* Cylindrum  vacuatum  cono , cui  cylindro 
aqualis  fit,  repertre  . 

CAfuS  primus , Si  conus  pco  fit  (iufJem  ba- 
fis  , Se  xqualis  altitudinis  cylindri  pa  . Fiat 
circulus  ex  propof.  19.  Trad.?o  qui  fit  »z  dux 
tertix  partes  circuli *c  j qui  bafis  clt  coni,  vel  cy- 
lindri,& fuper  hanc erigaturcylindrus  ZP,&erit 
equilis  foliditati  cylindri  ablato  prxdifto  cono . 
Patet . Nam  eft  conus  cop  tertia  pars  cylindri , 
*ude  reliquum  erit  j cylindri ; Quare  fi  erigatur 
fuper  bafim»  qux  -f-  fit  bafis  cp,  cylindrus  Zfx- 
qealis  altitudinis  altitudini  ca  erit,  vt  cp  bafis  ad 
bafis  duo  trientes  zP,  ita  cylindrus  aI’  ad  cylin- 
drum zf  fuper  eam  eredum.  Vnde  erit -f-  cy- 
lindri ap,  Se  8e  ideo  «quali*  foliditati  ap  vacua- 
'f  cono  cop  • 


Cafus  l.  At  fi  fit  coni  uaenum  TicvciufJcm 
* altitudinis,  & bafis  minoris  in  cyllndroBAED.fijt 
bafis  xqualis  annuloDBxiT  vna  cum  duobus  ter- 
tij*  circuli  it,  8e  fit  mn,  8e  fuper  eam  erigatur  cy- 
lindrus ns  eiufdcm  altitudinis , ac  1 f , Se  dico  sm 
cylindrum  xqualem  effc  foliditati  cylindri  ea 
ablato  cono  iot  • 


Probator . Iam  fi  fiat  cylindrus  ex  bafi  xqualis 
duabus  eereiys  it,  bafis,  Se  eleuetur  ad  altitu- 
dinem If  erit  xqualis  foliditati  coni  fT  ablato 
cono  iot»  Item  fi  fiat  bafis  xqualis  annulo  dxe  it 
Se  fuper  eam  eleuetur  cylindrus  xqualis  altitudi- 
nis, ac  da  xquabitur  ipfi  cylindro  ea  ablato  cy- 
lindro  tp  ex  Coroll.  propof.17.  huius.  Ergo  ex 
propof.  }p.  Trad.17.  Si  componantur  ifti  duo 
cylindri  erit  totum  ea  ad  duos  cylindros  x- 
quantes  fuum  (olidum  dempto  cono  iot,  vt  ad 
SN  cylindrum,  qui  ambos  fimul  ampleditur,qun- 
re  cylindrus  sN  prxdido  (olido  xquabitur  . 

Pro  cafu  j.  Confidcretur  fig.  prop.a  j.  par.i. 

• Trad.J4-  in  qua  probauimus  fruftum  pyramidis 
ba  xquari  parallelepipedoex  bafi  ys  ad  eleuatio- 
ne  mt,  8e  trienti  parallelepipedi  ex  bafi  bm  ad  ele- 
UBtionem  eandem  euedo,  ideoqae  ad  adkquin- 
dum  paralleleplpedum  ex  bafi  ictota  in  eandem 
altitudinem  cleuatum  deficient  dgp  parallelepipe- 
da  ex  bafibus  n y.  Se  y o , & duo  ex  i*o  ,Se  y bafibus» 
& duo  trientes  ex  BMbafi  parallelepipedi  ad  ean- 
denr  eleuationem  extrudi.  Bafis  verd  Po,  y,  Se 
bm  xquales  funt,  ficut  Se  complementa  Ny , Se  yo 
xqualia . Quare  fi  eflet  fruftum  triangulare  de- 
dudum  ex  prifmate  normalium  laterum  fuper 
»c  dimidiam  bafim  d diagonali  bipartitum  eredo 
ad  eandem  eleuationem  . eflet  refiduum  eius  di- 
midium vnicum  parallelepip«du,y  Ny»  vel  yo, 
8r  vnicum  parallclcpipcdum  bm»  & triens  eiufdea 
nempe  dimidium  fupradidi  refidui  • Eft  autem 
ex  prop.13.Trad. 74.  p.z.  tale  fruftum  coni  tipc 
aquale  pyramidis  frufto, cuius  bafis  inferior  (quet 
periphcriam.&femidiametru  inferioris  bafis  coni  - 
luis  lateribus, quibus  (epltur,  & bafis  eiufdcm  fu- 
perior  circuli  iuperiorls  frufti  coni  (quee  ite  fuis 
lateribus  peripheriam,Sr  femldiametrum . At  cy- 
lindrus EDkvc  (quabit  ex  Cor.  prop.lg.  T rad 
par. 2.  prifma  eque  cleuatum,  cuius  bafis  triangu- 
laris i peripheri(,  femidiametroqj  lateribus  (qua- 
libusftipetur  ex  Cor.pr.y.Tr.34.p.i. 

Siquidem  tx  propof.  j.tradJ&.Harc  bafis  trian- 
gularis ex  latere  xquante  peripheriam , Se  alio  x- 
quante  femidiametrum  circulo  eorudem  periphe- 
rix,  & diametri  xquatur  : Ergo  refiduum  l dc  tep 
xquabit  picallelepipcdum, cuius  bafis  cx  id  femi* 
dilfcrentix  diametrorum  xquali  latere  , & aliox- 
quali  peripherix  exrl  conllct,&  parallelepipedo 
ex  bafi  femidifferentia  id  diametrorum,  8e  fcml* 
differentia  peripheriarum  conftituto,  Se  trienti 
huius  ipfius  parallelepipedi,  qux  omnia  parallele* 
pipeda  ad  eandem  eleuationem  extollantur  * Bafis 
* enim 


/ 
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enimN^unfig.  prop.a5.Trafi.j4.  part.i.  ex  la- 
tere minori»  & femidifferentia  alterius  minoris  i 
maiori  homologo  conftituitur,  Ce  bm  ex  femidifte- 
rcntijs  homologorum  lacerum : Ideoque  /1  roinor 
ri  perlpherie atquahs  ponatur  pro  latere,aliuderie 
latas  firmidiffcrcntia  inter  diametros  minorem 
Ce  maiorem : at  fi  femidiamecer  minor  ponatur 
pro  latere,  aliud  erit  latus  iemidifferentia  peri- 
pheriarum , cum  h*c  duo  rcfiangula  pquentur  . 
£tcnim»cum  fit  periphfria  ad  peripbcriam;  vt 
diameter  ad  diametrum  , Ce  vt  radius  ad  radiuex 
41.  lib.tf.  erit  diuldendo  peripheria  minor  ad  diife- 
rentia  fua  a maiori,  vt  diameter  minor  ad  difiereda 
Cuam  a maiori , & ideo  ad  carum  dimidium , qua- 
re rc&angulum  ex  medijs  «quabitur  rcfiangulo 
ex  extremis  ex  prop.i8.1tbd6.  Si  ergo  fiat  refian- 
gulum, cuius  vnum  latus  sequet  peripheriam  mi- 
norem cx  ti  aliud  femidifferentiam  diame:rorum, 
vel  cx  dimidia  diametro  minori  ir»8c  fcmldiffcrc- 
tia  peripheriarum,  & huic  addatur  ex  pr.28.Trac.  . 
29.refiangulumex  femidifferteqs  diametrorum, 
Se  peripli  e narum  , & huic  iterum  addatur  triens 
huius ipfiuS  rcfianguli,  &r  fuper  hoc  refiadgulum 
paralleiepipedum  erigatur;  erit  zquale  foliditati 
idc  tip  cylindri  edi-c,  coni  ffuftum  tipc  am- 
bientis , cui  parbliciepipedocylindrus  f qualis  (vt 
po6eft  fieri  cx  prop.ad.h.  ) xquabicur  foliduaci 
prxdifi*  inc  tep  . 

PROBL.  XV.  PROPOS.  XXX. 

* Soliditati  frufii  coni  cylindro  vacuatu 
conum  aqualem  ponere. 


V S XXXV. 

differenti),  iii.mcr rorum . *e  peripheriarum  eon- 
furgenm  . Igitur  ii  b.fij  conftituatur  cx  Ol  ra- 
dio  , & femi JifFcrentia  periphenarum  , & ei 
addantur  quituor  fextances  bafis  ex  femidiffe- 

rentijs  prxdifiis  diametrorum  Ti*  & , firperi- 

pherix  cx  ti  ab  **;©  ,Rr  fuper  ipfam  in  althudind 
sH  eleuetur  paralleiepipedum  : hoc  erit  aquale  fo- 
liditati  prxfi  i c frufti  coni  Ti»c  vacuati  cylindro 
tjxh.’Hoc  vero  paralleiepipedum  conus  fiat, 
cx  pr.2o.b.  8e  verificabitur  aflumptum. 

PROBL.  XVI  PROPOS.  XXXI. 

Se  flor  em  1 0 portionem  fphara  in  tonum 
qualem  commutare. 

OVoniam  fefior  fphzr*  ab%d  folidus  fquat 
conqm.cuiu» altitudo  fit  radius  bd,  C<  obt** 
neat  pro  bafis  radio  fubtenfam  ab  ex  Coral.pr.44* 
^ Tr.j4.  fi  fiat  'circulus  radio  ab* 
Nk  Ce  fuper  illum  extollatur  conu* 


^■^habens  pto  altitudine  radiu  fph$- 
rg  db  : hic  conus  arquabic  foildi- 
'tate  fpbf  r$  fefioris  t » ad.SI  ver& 
fiat  conus, cuius  bafis  c a radio  ducatur, & altitudo 
fit  cd  refidua  radij  db  fpherx  ablata  fagitta  portio- 
nis fpharr*  bc  , qui  fit  e ad,  Ce  hic  conus  dae  aufe- 
ratur ab  illo,  qu!  arquet  fefiottm  fpharrj,  reliqua 
erit  foliditas,  qu*  redafia  in  conum  fquabit  foll- 
ditatem  portionis  fphcrg  bbac  . 

PROBL.  XVII.  PROPOS.  XXII. 


Sit  frufium  coni  in  pr^c.  fig.n  p€, quod  intel- 
ligatur  vacuatum  cono  tixh,&  fit  reperien- 
dus  conus  * qualis  foliditati  jxt  i hc  . Quoniam 
propof.1j.Trafi.j4  p ».  ( vt  in  illa  fig.  intueri 
licet  ) fruftum  c$ni  raTq  arquat  fruftum  pyrami- 
dis BLk  nCm  , Ce  hoc  frudum  ex  Cor.  prop  ay.  p.i, 
efi  dimidium  frufii  pyramidis  bafis  quadrat^, quod 
ex  contextu  eius  propof.  xquatur  parallelcpipedo 


Rr  femidifferentla  alterius  minoris  ab  homologo 
t fibi  latere  maiori  ,Sr  infuper  paralielepipedo  ex 
femidlfferenrijs  homologorum  laterum  bafis  fu* 
premar , Ce  infim*  , eius  trienti  omnia  arqualis 
cleuationis  HI . Ideo  fruftum  pyramidis  in  hac 
fig.  quod  arqnet  fruftum  conicum  Tirc  arquabl* 
tur  horum  dimidio  nempe  prifimri  i bafiex  Txr 
peripheria,  &r  10  radio, quod  arquat  cx  Cor. prop. 
j.Trafi.J4.  par.a.  zqucaltum  cylindrum  ob  ba- 
fim  Txi  ex  j.T  rafi.30.  *qualem,parallclepipedoqj 
vnicocx  radio,  Rr  femidifferentla  peripheriarum 
minoris  a maiori,  Srparallcpipedo  dimidio  e\  fe- 
mldifferentijs  diametrorum,  Srj  perjpheriaru  mi- 
norum i maioribus  , Se  infuper  dimidio  trienti 
riufdem,  qu*  duo  faciunt  quatuor  feitantes  di- 
di parallelepipedi  ex  femidWferemijs . Subdufio 
itaque  prifmate  aequanti  cylindrum xl  ex  peri- 
pheria Txi  , &r  radio  01  bafi  Ir|sxo  remanebuat 
prsdida  parallelepipcda  , nempe  ex  radio  01, 
Rr  femidifferentia  peripheriarum  bafi  eleuata  , Rr 
quatuor  fextantum  parallelepipedi  cx  bafi  ex  femi* 


Spharoidt  conum  aqualem  exhibere* 

HOc  faciliter  fit  fidendo  conum , qui  habeat 
pro  radio  axem  alterum , alterum  pro  alti- 
tudine. Vel  cumexpr.stf  Tr.^.oftenderimus  fe-* 
miphefoidcm  efle  duplum  coni  lnfcripti,culus ba- 
fis circulus  ducitur  cx  femiaxe  tamquam  radio,  Se 
alium  femiaxem  habeat  pro  almudtnc;fic  conficia- 
mus conum  duplum  faciendo  eius  duplam  bafim 
( quodfir,fi  Inter  totum  axeip,Rr  dimidium  media 
proportionalis  inueniitur.fif  adhibeatur  pro  radio 
ex  prop.19.trafi.a9.)  Ce  eandem  altitudinem  alte- 
rius femiaxis  conferuando,  erit  duplum  huius.  Se 
ideo  zquabit  hemifphrroidem.ft  verb  duos  conos 
fimilesin  Rhombufolidu  copooamus.vt  eft  achd 
in  illapr.trf.  Tr.przc.  p.a.  Huic  Rhombo  erit  ae- 
qualis ille  conu$,qui  habeat  eandem  conorum  co- 
pofitorum  eleuattonem>&  bafim  eandem  cx  eadem 
prop.vt  eft  ibi  can:  Quare  conus  habens  torii  aU 
rerum  axem  pro  radiolum  buius,tum  alterius  co- 
norum compofitorum  *quantium‘duo  hemifph** 
roides,  Ce  bafim  prpdift.i  erit  equalis  Rhombo  ex 
duobus  i>fdc  conis  conflato, & tdeototi  fphproidt 

PROBt.  XVIII.  PROPOS  XXXIIL 

Fruflo  Jpharbidts , vel  fph ara  aqualem 
conum  exhibere. 

F Rufium  fphproidis,  vel  fphprp.quod  datur  in 
fe  concludit  centrum  , vel  terminat  in  cen- 
trum, vel  eft  totum  c^ttra  centrum, 8r  vt  de  lingu- 
lis doceamus  modum  ea  reducendi  in  cono»  pqua- 
les  . Sit  primo  datum  fegmentura  abc,  quod  om- 
nino fit  extra  centrum . Quoniam  ex  propof.  38 
fruftum  fphacrotdis  abc  xquae-rylindrum  ixhc 
dcdufto  frufto  coni  htlc  , fi  fiat  ex  pr.29.  huius 
f rufio 
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DE  CORPORVM 

irufto  cylindri  htnlgf,  vc  in  fig.  pr.  J8.  Tr.34. 
p.*.  remanentis  prifma  f quale  habebimus  intenu. 
Sit  deinde  data  fcdio  Iphxroidis  , vel  fphxrx, 

cuius  portio  terminet  in  centrum  , vt  acdq^  quia 

b*c  cx  prop.£8.Trad.£4.a:quatur  cylindro  Ndfq^ 
dcdr.ta  portione  coni.  Ceu  cono! Et.,  fiat  huic 
c;..ndro ex  par.  I.  prop. 29. h.  Conus  xqujlis.loli- 
ditan  cxcauafx  iledu&o  cono  lt6,&  obtinebimus 
intentum . 

Quod  fi  fit  Tegmentum  , qnod  centru  compre- 
hendar, vt  Cai£  vtere  eo  tamquam  fiduo  tflent , 
quar  rerininarcnt  tn  centrum  , nimirum  aDCQ^  fc 
& 1,1  duos  conos  tunsformentur^jux  de- 
inde in  vnum  poterunt  conglobari, cx  doc.prop.i5- 
i rad  }#.p.2.veie*  dicendis . 

PROBL.  X[X.  PROPOS.  XxXIV. 

Hyperbolicum  cono/dem  in  conum  aqualem 
transformare  data  diametro,  <y* 
iranfuerfa. 

, ' « » 

OVoniam  ex  prop.jo.traa.^.Hyperbolicum 
conoides  ad  conum  infcnptum  eam  conic- 
qaatur  proportionem,  quam  diameter  cum  diame- 
tro tr ani uerfa , Se  huius  dimidio,  nempe  in  illa 
fig.  ae  diameter  cum  ad  tranfuerfa  , &r  ad  t^inf- 
“-rl?  diraidio.qnor)  cfl  DFad  dijmcrru.Sr  tnnfu!r. 
lam  DE  . Ideo  fi  dn*  medi*  proportionales  ueian- 
tur  inter  EF  diametrum  tranfurrfam,  8r  cius  dimi- 
dium, vtvnam  lineam  «»,& inter  df  diametrum. 
Conus  fimills  cono  ,ac  e,  minori.  St  v.ciniort 
Ipfi  de  erc&us  critad  conii  cab.vc  xvad  De  , quia 
ficui  fc  ad  de  habet  proportione  triplicata  elui, 
quf  e 11  inucntf  linep  proximiori  ipfi  nI  ,H  ip,i  DF; 
Sic  quoque  conus  fimi  Iis,  fiimlircrquc  pofitus-  vc 
a ac  fuper  illam  er  edus  proximiorem  ipfi  de  di* 
clt  proportionem  triplicatam  ex  C»r.  prop.  14. 
Tra«  34  Vnde  eidem  cono  sac  dicet  eaodem 
proportionem,  quam  EFad  de,  nempe  quam  Hy. 
perbolirum  couotdcs  ad  conum  inferiptum,  vnde 
erunt  xqualu  cx  9.  lih.f. 

Idemquoque  obtincb, uius.fi  fixt  prifma  equaus 
annulum  (olidum, quod  enafeitur  ablato  cylindro 
etuldein  altitudinis , ac  conoidei  hyperbolicum.d 
cono  alympt otico  ipfius  conoidis.vt  prop.lj.Tr 
34.  collegimus  . 

PROBL.  XX.  PROPOS.  XXXV. 

Conoidi  Parabolico  conum  Aqualem 
exhibere . 

S Ir  conus  in  fig,  prop.34.  Traa.!4.p.,.  ,AC, 
baflique  circulus  ac  cx  prop.  19.  Trafi.  jd. 
fiat  maior  addita  ei  fui  ipfius  medietate)  ita  vt  cir- 
culus inuentus  fe  babeat  aj  bafim  coni  BAC,  vt  3. 
ad  x.&’  iuper  hunc  circulum  erigatur  conus  eluf- 
dem  altitudinis, ac  bac  parabolico  conoidi  inferi- 
tus,  eritque  * qualis  ifte  conus  conoidi . 

Proaatur . Quia  couus  inuedtus  ad  conum  in- 
■ fetiptum  obtinet  eam  proportionem,  quam  bafit 
illi  fublltata  ad  bafim  coni  »ac  mfcrlpti : fed  hec 
efl  fefquialcera  ea  fcilicet  proportione  gaudet,  qua 
habet  conoides  parabolieum  cono  fibi  inlcripto  : 
Ergo  eidem  cono  iofcriptoeaorfrm  proportionem 
dicunt  conus  ioucntus,  St  conoides  parabolieum . 
ex  p.lib.j.  Quadcrc  erunt  zqualia  . 


comparatione:  6yi 

* Hoc  quoq;  operi  demadabitur  faciendo  conorii 
prifmaticum  eiuldem  bifis,  Se  altitudinis  hanc 
enim  conum  parabolico  corpori  xquari  oftendi- 
mus  prop. tra&.j*. 

COROLLA  RIVM. 

POftca  ver6  quod  h*c  corpora  in  conum  tranf- 
lata  funt , poterunt  in  quolibet  aliud  traofc 
Tundi,  fi  iuxta  prarhabita  conus  IpTe  cui  xquatur, 
trjnfmutctur  in  aliam quamcumquefolidam  figu- 

PROBL.  XXL  PROPOS.  XXXV  l. 
*Sphdram  quadr/formem corpora  quetex 
ea  nafcuntur  m corpora  aqualia 
transfundere . 

SPharr*  quadriTormi  corpus  arquale  erit  duplu 
aHps  paralleJepipedum  circumfcriptum 
ipfius  Hcmifphxrio  ofcds  : Tcd  cui  demptum 
fuerit  triens  ipfius, nepe  gemina  Pyramis  ilaHi, 
quar  vt  ibi  attenditur  cft  triens  bHfs  parallciepi- 
pcdi,&  ideo  geminata  em  triens  ipfius  dupli:  Hoc 
autem  parallelepipeJum  debet  habere  eandem 
quadratam  bafim,&  eandem  altitudinem  totius 
lphzrx  quadnformis,  vt  fit  duplum  bhfs  paralle- 

lepipedi  ex  prop. 20.p.t.Traa  j4  Quare  fi  fiat  ba- 

• fis.quf  obtineat  duo  trientes  bafis  Tphxrx  quadri- 
formis  exhibiti,  Se  fupsr  hanc  eleuctur  parallele» 
pipedum dupli  altitudinis  io:  hoc  erit  ad  paralle- 
lepipedum fs  bafi  ficum  in  duplam  altitudinem  io 
vt  2.  ad  j.  Sed  etiam  duplum  parallelepipedum 
b$fH  vacuatum  tamen  dupla  pyramide  bahLi  eft 
zquale  fpheroidi  quadnformi  clf  ad  idem  duplam 
integrum,  vt  2.  adj-  Hrgoiqaantur  ex  9. Isb.y. .Sr 
ideo  Iphiraquadriformis  xquans  parallejcpipedu 
duplum  eHfs  vacuum  dupla  pyramide  abliji  paral- 
lelcpipcdo,  cuius  bafis  ipfius  abhl  duo  trientes 
& eadem  cleuacio  fit.xquabiur  . 

Inuolucro  vero  fphxrx  quadriformis  inuenien- 
tur  pyramis  «qualis  . 

Si  fiatfupcr  auhl  pyramis  dupli  altitudinis, 
quam  fit  01  . aNainfieue 
iri  X.  A bL:u  pyramis  xquat  Te- 

rni inuolucrum  fphjr*  j' 
fi  fit  pyramis  duplf  al- 
titu  illis,  Se  eiuT.lcin  ba- 
fis , lc.  dupla  pyramidis 
aflhi  «quabit  totum  in- 
1 uolucrumtxpr.51.tr.j4. 
Vngul*  cylinJricx  x- 
quilis  pyramis  i uuenictur, 
n fiat  pyram  s Taper  ba- 
fim eius  quater  maiorem , 
quam  fic  triangulum,  in  quo  mcxdtic  Vngula, 

& eiufdem  altitudinis  , ac  cius  Tcmidumeter, 
**  C*  ProP'49’  Traft.  dimidiu  enim  ba- 

fis lphxri  quadnTormis,  cu  us  cfi  o&aua  pars,  eft 
quater  maius,  quam  triangulum,  cui  mcxiftit  vn* 
gula  p quod  eft  odaua  pars  bafis  eiufdem  (pbxrx  : 
P 
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TRACTATVS  XXXV. 


Idroque  dito  cylindro  bf.agI;  fi  e*  bafi  abci  cius 
fedione  erigatur  pyramis  aebgi  erit  zqualis  vn- 
gulf  dbce  : fiquidem  bafis  ABr.i  eft  quadrupla  tri- 
anguli bhg,  cui  infiftlt  vnjjula  , 8c  allitudo  eft  eh 
diametri  ed  vngulf  dimidium  • 

Lunulf  vero  pyramis  zqualis  Inuenietur  : SI 
fiat  prifma  imo?,  cuius  bafis  Nmo  zquet  circu- 
lum ADBE  ; Sc.ex  prop.?  Trad.p  Nm  latus  bafis 
triangularis  fit  eh  femidiametcr , &:  mo  zquec 
periphcriam  adbe  : Altitudo  verbNp  fit  eadem, 
ac  gb  cylindri : In  hoc  vero  prifinate  fit  mq  dia- 
metri duo  trientes  ex  quo  fiat  parallelogrammum 
bjqls  rquale  duobus  trientibus  plani  fedi  per 
axem  abci cylindri,  & fuper  ipfum  erigatur  prif- 
maNMQRsr  , quod  erit  zquale pyramidi  asbci  z- 
quanti  vngulam  . Namque  erit  eiufdem  al- 
tlcuJinisiH:  vnde  fe habebit  ad  prifma  abegfj  , 
vta.  adj.  fcilicet  vt  bafi*  redangulum  mqrs  ad 
bafim  aeci  ex  propof.lf.  Trad.34.  p.I.  fcd  etiam 
pyramis  abeG*  eft  ad  idem  prifma  a*bgFI,  vt  *.  ad 
j.cum  fit  fuper  bafim  quadrangulam  ex  prop.22. 
Ergo^quabutur  ex  9 lib.$.  : hiat  rurlus  prifma 
XqnP$z  eiufdem  bafis  zc^,vt  eft  ms,& eiufdem  alti- 
tudinis equabit  duas  pyramides  aebci  &r  ideo  duas 
vngulas  deai.  & e dbg  . Quare  refiduum  erit  dua- 
bus Lunulis  aquale  oeEntF.  Diuidatur  itaque 
parallclogrammu  xK  medium, 8e  fiat  prifma  lOkp, 
& erit  zquale  vmcf  lunulf  iceoGf  , 
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Hinc  quqque  , 8e  fornicis  cruciformis  tmcb 
quantitatem  confequemur  de  quoprop.  $$.  Cor. 

1.  Trad.;  4.  locum* 
fum  ; Conftat  enim, 
boc  corpus  ex  qua- 
tuor  prf  didis  corpo- 
ribus lunulam  inuo- 
lucntibus  ex  Cor.  1. 
5r  1.  prop.  y*.  com- 
poni. Et  vt  huius  rei 
f,  * A,  demuS  cXemplu  ITC 

erit  inuolucrfl  lunulf, fr  quanta  par*  fphec^  qua- 
driforro*s,cui  iam  docuimus iouenire  7qu.de  prif- 
ma  Quare,  fiquatuor  prilma'*  f qualia  coponatur 
obtinebimus  coru  fornice  tf  vmbc»&  ita  dicas  de 
pyramide  flexis  conflante»  vel  meta  concaua . 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  patet  V ngulam  cylindri,  in  quo  eft  » fi 
ponatur  ipfius  cylindri  tota  foliditas  21. 
efle^.  partes, & 7 totius  foliditatu,  8e  duai  vngu- 
las cfTe  9.  partes,  -f,  Se  ideo  Lunulas  efTe,  vt  II. 
& 7 vtpote  refidua  ex  Vogulis , & fingulas  eflb 
J.-f  totius  cylindri . Ratio  eft,-  quia.fi  fig.idatus 
mo  ponatur  %z.  vt  eft  peripheria  refpcdu  diame- 
tri ex  pr.j.Tra&.i8.  latus  Mt^eric  totius  Mo  4 ~- 
vtpote  -f-diamctri.qui  eft  7.  pare.  At  vtMOadM<\ 
latera  iic  rcdangula  zque  alta  utadMS,  quz  fune 
bafes*,&  vt  bafes  ita  zquealta  prifmata  mohh^L 
ad  MQASNPrergo  etiam  prilma  MOKBNP,»dMQB.SNP 
erit.vt  2).  ad  4 4*  * Ergo  ex  pr.19.Trad.  17.  prif- 
ma Mokb.Np  ad  duo  zqualia  NMXZPR<rit,vt  a 2 . ad 
duplicatos  numeros  9 -7  • Quare  connertendo  Nm. 
Ok R r totum  ad  reliquti  xoKZpN,eric,  vt  12.  ad  re- 
liquum 11.  & ~ : <Iu;»rc  ad  dimidi u y KGNP  erit,  vt 
B2. ad dlmidiu  prfdi&t  numeri  fc.f.  & y proximi. 

COROLLARIVM  II. 


Inuo  lucro  vngulf  pyramis  f qualis  erit . Si  fiat 
pyramis  fuper  quartam  partem  Pitm  bafis  fphe* 
r?  quadri  formis  in  altitudinem  01,  vt  conftat  ex 
prop.yi.  Corrt.  Trad. $4.  p.2.  quf  quarta  pars  eft 
femire&angulfi  ahvi  per  axe  adu  abig  cylindri. 
At  vero, fi  quis  cupiat  prifma  aquale  inuolucro 
Lunulf.is  transformet  fig.a.NPyoprifmatis  cqua- 
lis  lunulc  bafim  ypx  obliquam  in  redangulum, 
cuius  latus  fit  radius  RP,&  vk  aliud  latus,  8r  fuper 
hoc  eleuet  prifma  ad  altitudinem  Pn  : Quod  ex 
iy.  trad  34  part  1.  aquabitur  prifmati  yoPN  lu- 
nule  fquah  j dcfcribacque  hoc  prifma  in  prifmatg 


lunulam  eontinfte  mlhita  (poterit  enim  defcrl- 
bi  ; fiquidem  bafis  habet  latus  pL,idem  qOod. 
larus  ih  radio equale  ,8e  yx  minori  latere,  quam 
ha,  & altitudo  eadem  PQ.,  quz  prifmatis  PL; ) Sit 
vero  prifma  inferiptum  lunulf  fquale  aftolm 
/emanebit  reliquum  prifma  hfiolm  fquale  Inuo- 
lucro lunnlf  . Quod  patet,  abftulimus  enim  cor- 
pus fquale  lunulf  : ipfuntque  totum  prifma  fquat 
lunulam  ,flr  inuolucrum  . Ergo  ablato  corpore 
f OTaLm  fqual:  lunulf.  folDm  ipli  inuolucro 
manet  corpus,  8c  pnfou  jqualc  hf  i plm  . 


COUigitur  quoq;  inuolucrum  Vngulz  rlfeex 
28.  partibus  cyligdru  ambientis  p«ral!eie- 
pipedi  4 4,«r  inuolucrum  lunulz  ex  ijss8.folura 
xquare  4.  Fiat  pnfma  SACGty  in  fig  4-cuius  ba- 
fisecy  triagularis  zquet  bafim  cyliodru  ambien- 
tis paralldepipedi  V.g.  fit  dubia  bafis  thai,  que 
(eroicirculum  bafis  cylindri  ambit,  critquc  ex  pr. 
f . trad. 29  >’l  latus  zquaie  quatuor  lateribus  ah: 
Quare  prifma  cn^cty  eredum  in  eandem  altitu- 
dinem paralldepipedi  cylindrum  ambienti*  ipfi 
zquabitur  . Igitur  ponatur  ac  quatuor  diametros 
zquans  a8.  parttu  tribuendo  firtgul  s partes  fcptf, 
&cfTe  inferiptum  prilma  badkeg  fig.  2.  eiufdem 
altitudinis  ab  fitpm  fuper  bafim  eadk  redangu- 
lam  ; Isem  eiufdem  altitudinis  e a,  quz  eft  cylin- 
dri, quz  longitudine  lateris  ah  habeat  partes  2 a. 
fc.  lineam  equantem  peripheriam,idefl  diametros 
tres  cum  feptima  parte,  remanebit  prifma  cdbk)  g 
cuius  bafis  oy  habebit  DC  partium  5.,  8e  quia/DB- 
kec  zquat  cylindrum,  reliquum  oscyko  equabit 
inuolucrum  cylindri . 

Inuolucrum  autem  vngulf  eft  fquale  expr.jL 

Cor.l.pyramidiBHV'G£  fig. 2.  ( fiquidem  red.,ngu- 
JumHBVceft  quarta  pars  totius  bafis  fphfrf  qua- 
dnformis,quf  vngults  odo  conftat , &r  ideo  cum 
quodlibet  rcCtanguiu  duas  vngulas  ferat  egdb  t8c 
tenGO  debebu  quadruplicari  j vt  odo  vngjjaS 
prf ftet  ) fediam  didumzftj  quod  pyramis  a*Gi 
arquat  prifma  hmc^pls,  cuius  bafis  habet  latus 
mq^4  j i ergo  eWi-kg  dimidium  pyramidis  abeic 
jiabcbit  latus  % 4 manente  in  bafi  eadem  altitudi- 
ne» ficut  & jn  prifmate  : Quarv  duo  inuolucra 

fqua- 


DECORPORVM  COMPARATIONE: 

yqualia  erunt  prifmati  dxkVgb  fig.4. cuius  latus  nx  imn  circulum,  vel  cllipfim 
balis  xquealtc, ac  pyramidis,  fit  4 , Remanebit 
ergo  pro  inuolucris  duobus  I anule  prifma  xcv- 
jrc.3,  cuius  bafis  erit  xcVy.qup  erit  parcis  vnius,& 

• -L»  uuarc  fingula  inuolucra  erunt  ~ . 

«'  Igitur  foliditas  inuolucri  vngulz  cquans  dimi- 
dium prifmatis  xcvy  BC  erit  ad  totam  fohditatem 
'prifinaiis  b ac  e oy  , vt  ~ ad  28.  quia  eninidimi- 
dium  rc&agulutn  vxcv  eft  ad  recLtngulum  aeyc» 
vr  dimidium  xc  ad  ac,  vtpotc  qiioJ  fiut  eiufdem 
alticu Jinisjcrit  etiam  prifinatis  dimidium  xc  ty  vg 
ad  prifma  sAcoty,  vtpotc  ciufdem  alticudims,vt 
dimidium  xc  ad  ca,  fcihcct,  vt  — ad  28.  vel  4.  ai 
1 68.  vel  vt  l.  ad  41. 
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Sed  vt  redhngulutm 
ha  ad  lh m circulum,  vel  ellipfim  , ita  eft  rcftan- 
guli  ad  circuli,  vel  ellipfis  -f  , Se  ita  eft  pyramis 
fuper  -7  bafis  h a eredia  ad  conum  fuper-f  circuli 
lNm  eredum  ad  eandem  cleuationem . Ergo  cx 
vt  pyramis  Hoa  ad  conum  LqstN,  flexis 
conflantia, fic  pyramis  fuper-f  bafis  HA  ad  pyrami- 
da fuper-y  circuli  lnm  : fed  pyramides  cx  bafi  hoa 
Hexis  conflans  , 8c  pyramis  cx  eius  ~ zquantur . 
Ergo  etiam  conus  lQmm  flexis  conflans , Se  conus 
cx  circuli  lNm  aquabuntur. 


PROBL.  XIV.  PROPOS.  XXXV II. 

* Pyramidem  aquale pyramidi  flexis  fuper- 
ficicbus  conflanti  , O*  conum  aqualem 
ciufdtm  generis  cono  conffituere  . , 

Sit  fig.  prop.4J.  & detur  pyramis  flexis  con- 
flans hoa  , cui  zqualis  redis  fuperficiebus 
fe&a  facienda  fit.  Fiat  rc&angulum  cx prop.jo. 
Tra&.29.  quod  fe  habeat  ad  rc&aogulam  HA  » ve' 
>4.  ad  41.  vel  4.  ad  7.  & fuper  illud  erigatur  pyra- 
mis,quf  appelletur  x equcelcuata,Sfli£c  pyramis  X 
zquabicur  pyramidi  flexis  conflanti  hoa  . 


A H 

Probatur  . Nam  fit  pyramis  quadrata  hoa  fle- 
xis conflans, hzc  exfj.  traft.  14. quatuor  inuolu- 
cris lunuiz  zquabitur  . Eritq;  parallclcpipedum, 
ex  quo  ablatis  1 anulis, & vngulis  duabus, 8e  harum 
inuolucris  duobus  formatur  conclufum  lateribus 
eb  altitudine  cylindri,  sr,  Se  dupla  co  diametris 
ciufdem  cylindri  ab  eo  comprehcnfi  cx  Coroll. 
prop.5j.Trad.J4  8e  ecbo  erit  dimidiarz  lunuiz 
Inuolucrum,  cuius  vertex  e , & efco  aliud  dimi- 
dium, ex  Cor.  I prop.  51.  ldeoqucfi  bafis  aliqua 
parallelepipedi  V.  g.  quz  continetur  lateribus  er. 

Se  Bl  in’42.  partes  diuidatur, parallclcpipedum  fu- 
perT -f  eleuatum  in  altitudinem  duplz  co,cx  Cor. 
a.  przced.  zquabic  lunuiz  inuolucrum  totum  fc- 
ebo;&  quadruplum -7-7  totam  fjyramidem  flexis 
conflantem,vtpote  quatuor  inuolucris  lunularum 
confcdam  . Sed  hoc  parallelepipedum  fiat  Pyra* 
mis  ciufdem  eleuationis  duplf  co ,8e  occupabit  tri- 
plum maioris  bafis  ex  pr0p.i7.Trad  h.f  7 rurluS 
diminuatur  vfquc  «d  dimidium  eleuationis,  qu* 
eft  co,&  erit  ex  prop.25.  f r.J4. 77,  vel  -f  «nem- 
pe fiet  duplz  bafis,  ideoquc  pyramis  x zquans  py-  ** 
ramidem  flexis  conflantem  erit  fituata  fuper  -f 
bafis,  8e  cleuata  vfque  ad  eleuationem  ean  dem  co . 

Si  verb  quis  cupiat  extruere  conum'  zqualem 
cono fuperficie curua  conflanti  Lqmh  fiit  circu- 
lus ex  19.Tr.jo.qm  fc  habear  ad  circulum  lnm,  ve 
4#ad  7. qui  dicatur  z,Se  fuper  illum  erigatur  conus 
2 eleuatuseade  altitudine1' oJBe  ille  conus  zvqua- 
biturcono  lqMn  . 

probatur . Nam  Pyramis  hoa  eft  ad  cooum 
LQMN.quz  flexis  conflant  fuperficiebus  ex  prop. 
yj.  Trad.Jfl.  ve  bafis  ah  rcclangulum  ad  balira 


PROBL.  XV.  PROPOS.  XXVIII. 

% Aleta  quadnformi  aqualem  ponere  pyrami- 
dem y (3*  etiam  meta  circulari  aqua - 
lem  conum . 

SVper  quadruplum  redangulum  bafis  metz*« 

dificetur  pyramis  ciufdem  altitudinis;  ac  -me- 
tz  femiaxis  qb  . Et  hanc  pyramidem  dico  efle  z- 
qualcm  metz  quadri formi  . Si  vero  quis  cupiat 
metam  circularem,  fuper  circulum  baiim  metz 
quadruplum  expr.19.  Trad.jo.  p. 2.  erigatur  ad 
prodidi  eleuationem  conus, Se  erit,  quod  expeti- 
tur operi  demandatum . 

Prob.  Nam  cx  prop.54.Trad.j4.  p.z.  ita  eft 
fphfra  quadriformis 
ad  meram  , vt  bafis 
fphzrf  quadratum  ad 
bafim  metz  quadra» 
.~um,&  ita  bajes  qua- 
druplo, qium  fphyrz 
bafis  maior  ad  bafim 
quadruplo  maiorem» 
quam  bafis  metz,-  Se  ita  ex  pr.28.Tr.j4.p-2.  pyra-* 
mis  ad  eleuationem  q>  fuper  bafim  quadruplam» 
quam  fphzrc  ad  pyram. dein  fuper  baiim  quadru- 
plam, quam  bafis  merz  ad  eandem  eleuationem 
bq..  Ideo  ex  Itf.  Iib.v.  vt  cfl  fphzra  ad  metam, 
ita  pyramis  fuper  bafim  quadruplam  bafis  fphz- 
fz  ad  pyramidem  fuper  baiim  quadruplam  bafis 
metz  in  eandem  altitudinem  cuedas:  Sed  illa 
fuper  bafim  quadruplam  fphfrgzquae  fphf  ramex 
pr  48.  Cor.  Tr.j4.  Ergo  etiam  ex  prop.i  a.lib.5. 
pyramis  hf e quadruple  bafis  ad  eleuationem  Q» 
zquabit  metam  . 

Eodem  argumento  idem  oftendes  de  cono, quod 
zquctUr  metz  circulari  . 

Idem  concludes  ••  fi  fphzra  quadriformis , & 
meta  habeant  bafes  fimiles  . Nam  ob  parallelif- 
mum  omnia  plana  fecantia  erunt  fimilia.  VnJe 
ex  prop.28.Tr.j4  p.i.  idem  concludes  de  meta,  Se 
fphzra  quadriformi . Et  ita  etiam  fi  fint  ellipticas 
bafes;  fed  fimiles, quz  fcilicet  polline  circumfert- 
bi  redangulis  fimilibus  : nam  cum  omnia  reftan- 
gula  parallela  bafi.ftat  fimilia;  etiam  omnes  ellip- 
les  ex  propof.27.  Tradi,  jo.  fimiles  erunt, Se  ideo 
ex  28.Trad.j4.  ipfa  corpora  erunt  in  proportio- 
ne bafis  ad  bafim  . 

PROBL.  XVI.  PROPOS.  XXXIX. 

* Corporibus  fptrahbus  cylindros  aquales 
exbibcreyO • fuperficiebus  tpforunt  norma - 
libus  fuperjiciet  aquales . 

NAmfit  corpus  fjpiraie  primi  generis  de  quo 
prop. $7.  locuti  fumus  a circulo  in  altitudi- 
nem fpiraliter  dudum.Cy  lindri,in  quo  eft  medie- 
tas ipfum  zquabit,  (icut*  Se  cuiufcumquc  cius  par- 
tis foiiditatcm  fc&oris  cylindrici  (olidi  medietas 
Qqqq  2 adz- 


*74 


adaquabit.  Patet  ex  ead6  pr.f7.Tr.j4  p.**  cum  Ibi 
oftendatur  corpus  tale  fpirale  cfTc  dimidium  c y- 
lindri  comprehendentis . 

SI  vero  fit  corpus  fpirale  fecundi  generis  a bafi 
fpirali  eredum  zquealtum.  Diuidetur  altitudo 
cylindri  coprehfdentis  in  tres  partes, & tertia  parS 
zquabitur  corpori  fpirali  fuper  fpirale  bafem  in 
zqualc  eleuatione  produfti,vr  pr.58.  oftendimus. 

Si  vero  fint corpora  fpiralia  fccundf  fpirx,  cum 
fint,  vt  bafes  fpirales  ad  circulos  Includentes  , Se 
illj  fuit,  vt7.  ad  1 a.  fi  diuidatur altitudo  cylindri 
In  ia.  partes  ex  Illis  aflumantury.  ille  cylindrus 
xquabit  corpus  fplnle.Lt  ita  dicas  de  aliis  terti  js, 
Bc  quartis  fpiris.diuifus  enim  cylindrus  fecundum 
eam  proportionem,  quam  habet  bafis  ad  circulum, 
cylindrum  «qualem  fpirali  corpori  exhibebit. 

Hinc  iupcrficies  globofa  fuper  bafim  fpiralcm 
normaliter  ereda  corporis  fpiralis  fuper  fpiram 
inixf  , Se  «qualis  eleuationis  patebit  . Siqui- 
dem fuperficies  feftorum  folidorum  cireumferip- 
t*  deficient  latitudine  tantum  : qu«  ad  feftorum 
«qualium  fuperficies  inuicem  zquaies  fc  habebut, 
vt  6.  ad  1*.  e*  pr.i2.Tr.*7.Quare,&r  vfitato argu- 
mento talis  proportionis Ipfa  fpiralis  fuperficies 
globofa  oftendi  poterit  ad  fuperftciem  cylindri, 
nempe,  quod  fit,  vc  6.  ad  it. 

Si  vero  fie  corpus  fpirale  tertij  generis  a bafi 
fpirali  in  fpiralcm  eieuationem  euefti ; Diuidatur 
altitudo  cylindri  comprehendentis  in  18.  partes, 
Se  quinque  partes  zquabuntur  przdifto  corpori . 
Nam  tale  corpus  bjfis,  Se  eleuationis  fpiralis  eft 
ad  corpus  fpiralis  bafis , fcd  «qualis  eleuationis, 
vt  j.  ad  6.  ex  prop.jp.Trad. 34.  at  vero  fpirale 
corpus  ad  cylindum  ambientem  eft,  v*<5.  ad  18. 
vel  vt  1.  ad  J.  Ergo  cx  xj.  lib.5.  fpirale  corpus 
quoad  bafim  , Se  altitudinem  erit  ad  cylindrum 
comprehendentem,  vt  f . ad  18.  fed  etiam  quinque 
partes  ex  ig.  cylindri  clufdem  eft  ad  ipfum,  vt  5. 
ad  18.  Ergo  zquantur  fpirale  corpus  altitudine, & 
bafi,  Se  quinque  partes  cylindri  comprehendentis 
exprop.  9-hb.y.  Euclidis  , 

Si  vero  fit  corpus  quarti  generis  bafi  fpirali, 
decrefcendo  clcuatum;  tunc  diuidetur  cylindrus 
comprehendens  in  partes  18. Se  vna  pars  erit  equi- 
lis tali  corpori . 

Probatur  . Quia  corpus  fpirale  decrefcens  al- 
titudine , fcd  crefcens  bafi  eft  ad  corpus  fpiralis 
bafis  tantum,  vt  1.  ad  6.  fed  hoc  corpus  eft  ai 
cyltndrti  con. prehendente,  vt  6.  ad  18.  ergo  etiam 
corpus  fpirale  dccrefcens  altitudine  dum  bafi  cre- 
fcit,crit  ad  cylindrum  comprehendente  vt  l ad  i 8. 
Vnde  4-  cylindri  ipfius  illi  corpori  «quabitur . 

Si  vero  fint  fecunda  fpiralia  corpora  bafi,  Se  al- 
titudine decrcfcentia  iam  oftendlmus  fe  habere  ad 
corpus  fpiralis  bafis, fed  ciufdem  altitudinis  17. ad 
4s.vel  119. ad  1 94. fed  corpus  fpiralis  bafis, &eiuf 
dc  altitudinis  fe  habet  ex  57.Traft.j0.  vty.ad  ia. 
ideft,  vt  X94.  ad  504.  ideoque  ex  ettjuo  fpirale  cor- 
pus deficiens  etiam  altitudine  fe  habebit  ad  cyl  in- 
drum  comprehendentem ; vt  1 19.  ad  504.  ideo  fi 
diuidas  cylindrum  comprehendente  in  partes  504. 
& ex  eis  allumas  1x9.  ille  cylindrus  partiu  119. 
quabitur  corpori  in  fpin  firi  altitudine  dcficidtis. 

Hinc  cll  iupcrficicm  flexam  corporis  fpiralis 
facile  pofle  inucniri . Nam  illi  imaginentur  cir- 
cumfcriptz  fuperficies  lat*,vt  ipfi  arcus  deficien- 
tes, qu$f  deficiant  altitudine  aritlimcticc»i(lf  erant 
ad  ciuidem  latitudinis  fuperficies  corporis  bafi: 
fcd  no  altitudine  deficientis,  vt4«  ad  6.  ex  pr  14. 
Trsft.»7.  par.j.  contextu ; ideoque  toties  replica- 
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to  argumento  poterk  argui,  quod  fuperficies  ipfa 
fpiralis  flexa  deficiens  altitudine  fe  habeat  ad 
fpiralem  altitudine  non  deficientem . fed  _qu.e 
fint  bafi  fpirali  inixz  , vt  4.  ad  6.  At  fupia 
fpiralis  fuperficies  non  deficiens  eft  ad  cylindri 
fuperficlem,vt  6.  adix.  nempe  vt  ipfa  fpira  ad  cir- 
culum i Ergo  cx  &qno  ad  fupcrficicm  cylindricam 
fpiralis  fuperficies  altitudine  deficiens , & fpiralis 
bafis  erit,  vc  4.  ad  |X. 


EXPENSIO  III. 

De  corporum  proportionali  diuifione  . 

VIfa  transformatione  corporum  in  alia  corpo* 
ra  diuerfz  fpetiei , modo  de  eorum  diuifio- 
nc  proportionali  agendum  eft  nonobferuau  cadc 
figura,  fed  taatu  per  plana  parallela  vni  lateri ; in- 
fira  autem  agemus  de  eodem  augmento,  fcu  limi, 
nutione  : fcd  ca  m eadem  figura  conferuando  . 

P ROBL.  I.  PROPOS.  XL. 

Datum  cubum , vel  para! /e/ epipedum  fc- 
cundiim  proportionem  datam  fecarc . 

Diuidatur  latus  y l In  p fecundum  proportio- 
nem datam,  Se  bafes  Nh,  & or,  vtpote  ciuf- 
dem altitudinis  ey  1. 1.6. 
obtinebunt  proportione 
laterum  feftorum  fecun- 
\ dum  datam  rationem, fcd, 
I &hanc  habent  parallelc- 
J ni  peda  cqualis  altitudinis 
hL,  Se  fr,  vtpote  quod  ea 
obtineant  proportionem  , quz  bafium  ex  prop. 
8.  Traft.J4  p l.  Ergo,  Se  ipfa  parallelepipcda  fe- 
cla fune  fecundum  datam  raciouem  . 

corolLarivm. 

EAdem  dicas  deprifmate,  Se  de  cylindro,?!  al- 
titudo eorum  In  datas  rationes  fccetur,fir  per 
feftionem  agatur  planum  bafibus  in  pnfmate  tri- 
angulis in  cylindro  circulis  parallelum  . Nam  ea- 
dem ratione  fecabuntur,  tum  prifma,  tum  cylm- 
druS  in  datam  rationem  . 

• PROBL.  II.  PROPOS.  jXLI. 

Cono , vel  Pyramidi  abfeindere  partem 
datam . 

It  adoc  Pyramis,  vel  conus  a quo  oporteat 
^ abfeindere  partem  verfuS  acumen , ad  quam 
fe  habeat  refiduum,  vt  j.  ad  I.  Diuidatur  altitudo 
^coni  ap  inH  tali  modo,  vt  ap  fit  ad  ah,  vt  4.  adi. 
eritquediftidendo  hp  ad  ha,  vt*j.  ad  v.  Interq;  ah; 
Se  ap  du«  medie  proportionales  KX^Se  Al  cx  $ .T r. 
15.  inueniantur,  quarum  maior  fit  ai  , Se  per  pun- 
, flum  1 planum  parallelum  bafi  coni  abfeindet  co- 
num Tak  (i mile  cono  Oda*c:  Erit  itaque  conus 
daco  ad  conum, t ak  cum  ex  pr.y.h.  fint  fimiles,vc 
fa  prima  ad  ha  quartam  proportionalem  nempe 
cxcffeft.vt  4.  ad  1 Cum  ergo  fit  conus  doca  ad 
conum  Tak, vt  4.  ad  c.  erit  etiam  diutdendo  tdcKc 
refiduum  ablato  cono  Tak  adipium  conum  tak, 
vt  4.  ad  1.  ablato  1.  fcilicet  j.  ad  ipfum  (.  quz 
erat  proportio  requifita  fecundum  quam  conus 
debebat  diuidi  • Et 
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Et  ita  diuidetur  etiam 
fl  pyramis , vel  conus 
fit  obliquus  , 8e  fupcr 
Ellipfim  . Nam  fcmper 
conus  * fir  pyramis  qux  - 
cumque  parallelo  plano 
^pbafi  abfcifa  fimilis  erit 
toti.  Omnes  enim  ba- 
fcs,qux  ducantur  bafi 
parallelx  fint  fimiles.  Ex*  Trad.*4.  quia  funt 
circuli , & exi.  5^4.  Trad.  fi  fint  ellipfef. 
Triangula  etiam  quxcumq;  per  axem  Omlliafune 
vt  ex  prop.a.  8e  4.  Iib.tf.  cum  fint  anguli  ob  pa. 
rallchs  in  cono  kfat,&  caOd xqnalcs  1 & lacera 
proportionalia  . Vnde  etiam  fuperficies  conicx 
abfcifi  TaK,  & totius  a Dc  fimiles  erunt  cum  eof- 
dem  angulos  vbique»&  circumquaque  cum  bafi  cF- 
fkianc.vt  ex  7.  h.  Cor.  colligere  licet : cum  ergo 
coni  abfcifu$TAK,fir  totus  adc  contineantur  fu- 
perficicbus  fimilibuS, fimiles  erunt . Quodfr  ex- 
tendes ad  corpora  coniformia  redi*  in  centrum 
tendentibus  ad  modum  coni  condantia.vt  cit.Cor . 
patet. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  XL1I. 

* Prifma  triangulare  parallelo  Juflu  bafi 
quadrat*  m partes  datas  ftcare  . 

Sit  prifma  aiqod  perdudum  parallelum  bafi 
quadrata-  fera  udum  , ideo  pars  erit  In  acutum 
D delinens  b>td,  habebunt  veri  xqualem altitudi- 
nem 1 a totu  a pqo d ,8c  pars  RTD,bafimq;  fimilem 
aod,  8c  rho  ob  parallelum  planum  RhtiA  pa- 
rallelam fefttonem  rh,  quare  exi.  Iib.tf.  erit  ad 
ad  1.D,  vt  OD  ad  HD.Sr  anguli  xqualesex  i.  Iib.tf. 
drh,  OAO.&  ohr.doa.  Vnde  ex  dcf.cruc  fimiles. 
Ideoque  obtinebunt  proportionem  laterum  dupli- 
catam» crirque  Ano  ad  dhr  in  proportione  dupli- 
cata DO  ad  dh  . Et  qaia^Prifmata  fuper  eas  crcda 
obtinent  eandem  bafium  proportionem,  erit  itaq; 

prifma  abdo  ad  prifma  RTDin du- 
plicata ratione  lateris  do  ad  dh  . 
Sit  ergo  data  proportio,  fecundum 
quam  1'rifmaabfcmdcnduro  cliq.  ,d 
1.  diuidaturque  DO  in  quatuoripar- 
tes,interque  prima  parte  dc,  5r  tota 
quatuor  parttu  mueniatur  media 
proportionalis  dh  ; agaturque  per 
dh  planum  rhT,&  erit  iadu  , quod 
imperatum  fuerat . 

Frobatur . Nam  do  ad  dc  habet  proportio- 
nem duplicatam  do  > & dh  i ideoque  ex  a 1 .Iib.tf. 
Cor.  bafis  doa  ad  bafim  nHR  habebit  proportio- 
nem, quam  DO  ad  dc:  fcd  Prifma  qbo^d  habet 
eandem  proportionem,  quam  balis  ad  bafim  ad 
prifma  partiale  tihrd':  Ergo  prifma  ABOQOcrit 
ad  prifma  tiHrd  vt  do  ad  dc. 

THEOR.  I.  PROPOS.  XLIII. 

* Conum  prifmaticum  tuxta  datam  propor- 
tionem per  parallelum  planum  bafi 
refecare  , 

DEbcat  refecari  conus  prifmaticus  bfed  in 
partes  iuxta  datam  proportionem  s a ad  cR  ? 
ita  vt  fit  totus  ad  fuara  partem,  nempe,  vt  J.  ad  ia 
Inveniatur  media  proportionalis  inter  ra  , & <.r  , 
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& fit  tr  In  ba  normali  ad  bafim  fd,  perquer 
agatur  planum  h s,  parallelum 
bafi  coni  d k . Nam  totus  co- 
nus e b fd  fe  habebit  ad  conum 
hsbp,  vtAR  ad  r«, nempe  ,vt  j.  ad 
I.  vnde  compars  bhSd  fe  habebic 
ad  compartem,  vt  a . ad  I. 

Probatur . Nam  omnia  prifma- 
tain  conoFiEDinfcriptibilia  erunt 
ex  prxe,  tali  modo  truncata,  vt  to- 
tum fingulorum  fit  ad  fuam  partem,  vty.adu 
cumque  hfcomnipoffibili  multiplicatione  auda, 
8t  multiplicata  aequent  ipfum  conum  . Etiam 
ipfe  conus  prifmaticus  ebfd  erit  ad  fuam  partem 
hsbf,  vt  j.  ad  1. 

PROBL.  III.  PROPOS.  XLIV. 

* Conoidem  paraboheum  circulare  , vel 
quadrifirme  m partes  defit  natas  pa- 
rallelo duclu  bafi  f te  are, 

CVm  conoidei  parabolieum  quadriformear- 
quetur  prtfmaii  eiufdctn  bafis, quod  prifma 
fiteleuatum  ad  eandem  altitu  lincm  ac  conoides  , 
conoidcs  quoque  parabolieum  circulare  ex  prop. 
Jf.  Trad.34.  par.z.  fit  aquale  cono  prifm^tico , 
cuius  bafis  circularis  fit  aqualis  circulari  bafi  co- 
noidis,&  altitudo  altitudini,  fingule  quoque  pac- 
teS  prifmatis  fingulis  partibus  conoidis  quadri- 
formis  parallelo  bafi  plano  detruncaci$,&  fic  par- 
tes parallelo  dudu  bafi  pariter  detruncate  conoi- 
dis circularis,  & coni  prifmatici  xquentur.  Hinc 
eft,  quod  dato  V.  g.  conoide  circulari  cmabd  , fi 
fiat  conus  prifmaticus  otTsR  eiufdem  bafis, & al- 
titudinisA’  diuidatur  iuxta  prxccdcnrc  plano  Xqp, 
8e  ad  cande  eleuationem  fiat  diuifio  Mtm  conoide 
parabolico  amcbd  parallela  bafi  cbd,  quod  co- 
noides amcbd  erit  diuifum  iuxta  proportionem 
datam  . 


Probatur  RSPQjt  portio  coni  prifmiti  efl  adRS- 

oet  totum  in  proportione  data,  fcd  ex  didis  max 
portio  conoidis  xquat  portionem  coni  prifmatici 
kspqx,  8e  conoidcs  totum  amcbd  totuin  prifma 
K.SORT,  ergo  etiam  mak  portio  conoidis  erit  ad 
totum  amcbd  in  proportione  data  . 

PROBL.  V.  PROP.  XLV. 

* Pyrami  dem  diuidere  quadrangulam  proximi 
plano  fuperfeiei  laterali  parallelo 
fecundum  datam  rationem, 

Hic  diuifio  difficultatem  fpecialem  obtinet, 
eo  quia  diuifio  non  fiat  in  partes  fimiles  co- 
ti : Sic  ergo  Pyramis  abcde  diuidenda  perdudum 
m parallelum  fuperficici  bea  . lam  euidensift 
partem  dshmc,  non  effe  fimilem  pyramidi : Nam 
conflabit  cx  imtcq.  pyramide  fimili  toti, & ex  prif- 

mate 


) 
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mate  DqtsHi  eiufdem  altitudinis  ac  pyramis 
I4Q 1 1 quoti  diuifum  plano  iUd  conflituet  pyrami- 
demllQTDi  eiufdem  altitudinis»  qup  pyramides 
inuicem  fe  habebunt  ex  prop,*4.Tr.J4.p.l.vtba- 
fes  Mr^ad  hq,-  bafes  autem  fe  habent  inuicem  ex 
prop.  i.  lib  6 cum  fine  eiufdem  altitudinis  cm 
vt  latera  CQ^ad  qd  ideft  cm  ad  mb  ob  bafium  fimi- 
Iitudinem.vt  colligitur  ex  prop. a?.  1.6.  Ideoque fi 
addatur  ei  pyramidi  os  i u quantitas  illa  dsh  i ,qua 
excedit  prifma  i d Ipfam  pyramidem  dhIqt,  qua: 
efl  ( cum  fit  pyramis  quadrata  dupla  triangularis,) 

-j-  cx  prop.14.Trad.j4.  ideoque  mqi  pyramis  ha- 
bebit proportionem  ad  prifma  ST  id,  quam  cq  ad 
Op » vel  cm  ad  mb,  8c  ad  -f-  amplius  ex  propof.ap. 
Trad.17.  V.g.  fi  fit  pyramis  ad  pyramidem»  vt  1. 
ad  J.  erit  pyramidis  proportio  ad  prifma»  vta.  ad 
4.  ^ ; fi  fit,  vtl.  adi.  erit  ad  prifma,  vc  1.  adj. 
&cct. 

«A. 


Sit  ergo  data  ratio»luxta  quam  oporteat  piraml- 
dem  bacde  diuidere  plano  alicui  planitiei  latera, 
lium  parallelo,  V.g.  planitiei  ipfi  ut  a plano  paral- 
lelosiHM»  ita  vt  pars  maior  abe  sium  fit  n.  mi- 
nor fit  5.  Addantur  j.  8;  u.  &r  fint  id.  nempe  ratio 
l6.ady  totius  pyramidis  ad  partem  abfeinden- 
dam  . Accipiatur  deinde  linea  V 16.  f qualis  linep 
BC»qua:  ponatur  16.  8c  1 fit  y.  Eligatur  deinde 
fortuito  linea  minor  » quam  l»  quzeumque  p,  in- 
tetque  P,  & 16.  duf  media:  proportionales  inuc- 
nianturN,&  K.ex  prop.j.  Trad.  15.  SitqueNime- 
diata,&  fecunda  proportionalis  poft  1 6.  V . Fiat 
deinde  ex  prop.i  y.lib.tf.  ,N  ad  exceflum  ov  linee 
V 1 6.  Sic  P ad  aliud  » & inueniarur  x » cui  deinde 
addantur  dimidium  z ipfius  x,  & videatur,  fi  om- 
nes fimul  p,  x,  Z tamquam  vna  arquent  lineam  L 5. 
fi  zquane  bene  res  fc  habet,  fi  non  zquat ; fed  fu- 
perent  linea  p accipienda  erit  minor  adhuc, & ite- 
randa operatio , donec  tres  p,  x»  z equent  L 5 fal- 
tetn  proximi  , & tunc  dico , quod  fi  longitudo  n 
transferatur  in  »c , & fit  mc  , per  pun&um  m 
agatur  planum  ms  i h parallelum  plano  bea, hoc 
planum  abfeindere  portionem  msidj  nempe  pyra- 
midem, 8c  prifma  tale»  quod  fe  habeat  ad  pyrami  - 
midem  totam  bacde,  vt  y.  ad  1 6.  8c  compartcm, 
y.  ad  Ii. 

* Probatur . Pyramis  tota  bacde  eft  ad  fuam  par- 
tem pyramidem  fimilem  miqtc  in  proportione 
homologorum  laterum  triplicata  bc  ad  mc  cx  pr. 
ij.Tiad.J4.pr^ced.  fed  proportio  triplicata  bc  ad 
mc  efl  lmcar  i<5.  v zqualis  ex  hypotjiefi  ipfi  ic 
ad  [•  fi  quidem  crt  in  triplicata  16  V ad  N ex  tife- 
dionc  Ergo  pyramis  maior  bacde  ad  partem 
fuatn  pyramidem  fibi  fimilem  eft,  vt  \6.  V,  vel  bc 
ad  r . Eli  autem  p ad  x,  vt  n ad  ov,  fc.  mc  ad  mb 
cx  Ufc&ionc  , vel  cQ.ad  op  cx  propof  »5.  lib.  6. 
Jdclt  ex  didis,  vc  mj  Qpyramis  ad  pyramidem  tid 
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que  eft  -f  prifmatis  , & ideo  ad  prifma,  vc  P ad  x, 
& ad  Z dimidium  ipfius  ficur  pyramis  MiQ.eftad 
pyramidem  TiD,&adrcfiduumex  prifmatc,quod 
zquat  dimidium  pyramidis . Itaque  dab  tota  pyra- 
mis eft  ad  pyramidem  qin  partem,  vc  V i5.  ad  P 
Pyramis  verd  m pars  elt  ad  compartcm  qH  1 » vc 
QC  ad  qd',  ideoque,  vt  cm  ad  mb,  8e  vt  P ad  X;  ergo 
cx  .eyfio  da  b tota  pyramis  em  ad  pyramidem  par- 
tem qhi,  vc  |<S.  v adx  , ideoque  iaucrtcMo  x ad  16. 
V,  vr  qi  h pyramis  compars  ad  totam  pyramidem 
bd\,  itaque  qhi  ad  dia  eft,  vt  x ad  16.  v , & qmi 
pyramis  eft  ari  pyramidem  eandem  dba,  vt  P ad  16 
V . Ergo  ex  »5.  propof.  l.y.  prima  quantitas  qH| 
cum  quinta  qmi  pyramides  partiales  erit  ad  fe- 
cundam dab  pyramidem  totum , vc  tertia  x cum 
fexta  p ad  quartam  16.  V.,  Rurfus  pyramis  QtM 
ad  qh  1 , eft  vt  p ad  x , ergo  comfonndo  qmi  cum  , 
qhi  ad  qHi,vc  p cum  x ad  x,8c  qi  ad  dhi  s clt.vc  x 
ad z,quare ex  pyramides  qsi  i,& qhi  ad  dHs« 

pyramidem  erunt  p,  & x ad  z . 

Suntautemduz  pyramides  di  m ad  totam  dab» 
vt  x,  p ad  i6.v,  Ideo  ennuer  tendo  dab  erit  ad  dixi, 
vt  16.  v adx,  P,  at  dim  dux  pyramides  fune  ad 
pyramidem  dsi  h , vc  x,p  ad  Z,  ergo  ex  toca 
dab  ad  di sh  pyramidem  partialem  erit,vt  16.  V 
ad  z , ideo  inucnendio  pyramis  diSh  ad  cotu  dab, 
vt  Zad  16.  v . At  dim  du*  pyramides  lunt  ad 
totam  dab,  vtx.padv  itf.ergocX2j.  1.6.  dsih 
cum  dim  prima  cum  quinta  erunt  ad  fecundam 
Da  b totam  pyramidem  , vt  p,x  tertia  cuin  z fexta 
ad  quartam  i5.  v , fed  hx  tres  pi  x,  z arquant  5 L, 
ergo  tres  pyramides  dhsi,qhi,&' qmi  , iddt  tota 
quantitas  dmsi  erit  ad  totam  pyranndem.  vt  5 l ad 
15.  V,  ideft,  vt  j.  ad  1 6.  quare  hwdcnoo  erit  pars 
Dsim  ad  compartem  Simheua  , vt  s.ad  ij.  vel 
conucr  tendo  f.  ad  11 . vc&im  he  ba  ad  DSim  . ’ ■ 
COROLLARIVM  I. 

* f 1 colligas  quomodo  cubum  vacuatum 
Ii  pyramide  prox -m6  , & runcando  diuidas 

per  planum  ba(i  parallelum,  cui  incidit  vertex  py- 
ramidis in  partes  delidc ratas  . 

V.g.  fit  cubus  abLhdc,  cui  deficit  pyramis 
"**  ablHj  . lam  vides  con- 
flare quatuor  pyramidi- 
A bus  arquahbus,  vt  LHsci, 
vel  AHois.flr  cart.quzper 
planam  tm  parallelum 
lateri  plano  s»c  diuiden- 
d*  funt.lingulf  ver&pla. 
no  Mopc^alijs  partialibus 
zqualc.  Cum  ergo  fit  ea- 
dem proportio  partium 
quz  multiplicium  cx  propof.  18. Iib.y.  fi  aliqua  cx 
illis  diuidatur  E.  g.  LHisc  luxtapreccdcntem  do- 
ctrinam dimdendo  latus  LC  in  m,  8e  per  pun&um 
m agendo  planum  tm  omnes  quatuor  squales  , fi- 
milcfque  pyramides  fub  eadem  proportione  erunt 
diuifz  . 

COROLLARIVM  II. 

* ¥ T«m  colligitur  quomodo  diuidatur  cylindrus 

bcdelm  vacuatus  cono  bi^c  per  planuHTtCu 
enim  talis  cylindrus  bcdLe 
polii  t diuidi  per  planities  du- 
ctas ad  centrum  1 in  pyrami- 
des ^quales,&r  fimiies  inuicem 
omni  pollibili  numerofitate 
multiplicatas  , vt  efl  mclei 
quadrangularium  bafium  lx- 
mc,  fcquitur.vt  quzlibet  mo- 
do przdido  plano  Mr  diuidi 
Poflit 
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poflic  fecundam  rationem  exoptatam : Quare»  Se 
omnes  erunt  fimiliter  diuifr  per  ht,  cum  par*  in 
qualibet  squalis  alteri  pyramidis  parti  tlebeac 
habere  eandem  rationem  ad  totum  squale  alteri 
toti  ex  17Mb.  f.  Eiem.  Quare  etiam  totus  cylin- 
drus bcdle  vacuus  cono  mc  fimiliter  cntdiuifux. 

PROBL.  VI.  PROPOS.  XEVI. 

* Spktram , fphxroidemque  etiam  ji  qua» 
driforme  proxime  (altem  m paria 
dejl  matas  fecare . 

Sic  fcmifphcra,  vel  feraifphxroides  Mrc.fc  iili 
rircumferiptus  fit  cylindrus  debfc  , cui  fue- 
rit abiatus  conus  doe  . Jam  certum  cft  ex  prop, 
49-traefc  J4.part.  t.  totum  femifphsroidem  » vel 
hemifphcrium  xquari  cylindro  debc,  cui  ablatus 
fit  conus  EOD,fingulafq; partes  haeniifpligri)  hai, 
vel  hemifpheroidis  plano  x r 
detruncatas  V.g.  Iaii  aquari 
lingulis eiufdc  cylindri  Teg- 
mentis vacuatis  fcgmenti* 
ijUlcm  coni»  fcilfcct  portio- 
nibus m t e y x D . Si  ergo 
a cylindro  decb  auferatur 
pars  dt  fecundum  propor- 
tionem datam  agendo  planu 
xr  per  t punclum  parallelii 
bali  CFBexprop.45.pr5c.  ob- 
tinebimus partes  squales  iftis  cylindricis  parti- 
bus hsmifphsrs , vel  hemifphxroiJis  . Quare 
dicent  ad  inuiccm  eandem  proportionem,  Se  ad 
totum , eritqoe  MT£yxo  cylindri  concaui  portio 
ad ed»c cylindrum, vclad  comparccm  BxPO*irC} 
quam  squalis  portio  hcmilphxrx,  vel  faxmifphx- 
roidis  hai  ad  totum  bemifphfrium»vcl  hemifphf- 
roidem  CAb  squalem  toti  cylindro  EpcFBO,  vel  ad 
comparccm  ihbc  squalem  comparti  cylindri  ex- 
cauati  ,TMCoyxB, 

Eadem  erit  oftenfiode  hemifphgra , vehemi- 
fphjroide  quadritormi,  cum  idem  de  ea  oftcnliun 
fit  propof.50.  Trad.  antcccd. 

THEOR.  11.  PROP.  XLVII. 

* Prifma  fimul , O*  Pyramidem  idem  cor- 
pus efficientia  m pa*tes  datas  lentando 
abjc  indere  parallelo  duftu  ipfi  bafi- 

Q It  acbdhb  prfma.fc  pyramis  dhefg  xquealta, 
O ipliufque  procenlis  luperficiebus  ac,  af,  bf 
operta,  qug  duo  corpora,  vtpote  vnum  conficien- 
tia parallelo  dadu  Oebali  in  parces  datas  fint  fe- 
canda  : Hoc  quidem  potefi  fieri ; led  tentaodo  ob 
diucrfam  proportionem , quam  toti  dicunt  pyra- 
midis frulium,  & r frudum  prtfmatis , hoc  enim 
dicit  adfuum  totum  laterum  proportionem  dupli- 
catam,* Pyramis  verb  partialis  ad  totam  triplica- 
tam . fit  ergo  dat*  proportio  m ad  n,  iuxu  quam 
itaebrpus  totum  adbf  fit  ad  Tuam  partem  adoc^« 
vt  M ad  n co(p^ttuci)(iu>n  . 

Affumatur  aliqua  minor, quam  n,&  ficT,intei^,* 
T,  & m du*  rnedif  intcrpoiuntur  v,  & s,  Se  videa- 
tur aa  s cum  linea  T ; faciat  quantitatem  squalem 
dats  quantitati  H*fi  facit  inusntum  erit , quod 
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queritur  ad  fc&ionem  efficlendamjat  fi  non  squa- 
lis, accipiatur  adhuc  alia , vel  minor , vel  maior  , 
prout  deficere  ab  N.velexcrefcerefuper  k inuenta 
fuerit, donec  fit  s,  Se  T,faltcm  proximi  ipfi  n jqua- 
lis. Fiat  deinde  ex  prop.i  y.U.vt  m ad  V,  fic  as, ad 
a qj  vel  dh  squalis  ad  io , Se  per  ducatur  pla- 
num bafi  squidfftans,  & detruncabitur  abqo  cor- 
pus, cui  ent  in  proportione  totum  adbf  , vt  m 
ad  n • 


Modo  oftendo  corpus  ap  efle  fedum  luxta  pro- 
portionem datam . Nam  prifma  adbcHe  propor- 
tione duplicata  lateris  ab  ad  latus  AQjefpicic  prif- 
ma  aQolx  ,*  fcd  m ad  s cft  proportio  duplicata  m 
ad  v,  & m ad  v cft  eadem  ex  eflFcdione  proportio- 
nis Uteris  ab  ad  a q_.  Ergo  prifma  adbHc  , 
habet  eam  proportionem  ad  prifma  adqlx»  quam 
m ad  s . 

Deinde  pyramis  dhgfe  obtinet  proportionem 
triplicatam  Uteris  hd  ad  latus  LD  ad  pyramidem 
DLxa  : fed  m ad  x obtinet  proportionem  tripli- 
catam dH  ad  dl  eandem,  qus  aB  ad  aq  Ergo  py- 
ramis dhgfe  ad  pyramld:m  lodx obtinet  propor- 
tionem m lines  ad  t . Quadcrc  fi  coniungantur 
fimul  ex  19.  prop.  T r.a&  17.  prifma  totum,  8e  py- 
ramis totalis  phf,&  fiat  totu  adbf, habebat  ad  al- 
tera ex  partibus  fa&isV.g.prifma  partiale  alxdq 
eandem  propprtionem  »&  conuerter.do  ALXoe^ad 
aedb  prifma,  Se  deg  pyramidem  eandem  propor- 
tionem , quam  dicebat  prius  ad  illas  fcparacas 
quantitates  : Quare  cum  lam  adfbcg  fit  quid  to- 
tum ad  illud  d<^aix  prifma  , Se  dlo  pyramidem 
pardales  quatitjtes  vnitas  dicent  eandem  propor  - 
tionem  ex  prop.l9.T rad.27.  quam  prius  difiun&p 
dicebant  fc.  eam, quam  M ad  s adT ; Icilicet  eam» 
qus  M ad  n , quj  sqaac  quantitates  s»&T  fimul 
lumptas , 

THEOR.  III,  PROPOS.  XLVIII. 

* A conoide  FJyperboltco  partem  abfeindere 
experiendo  tuxia  proportionem  datam. 

ADhibeatur  fig  prop. ytf.prf c.T rad. Didum 
enim  eftiprifma  kq^  & pyramidem  vhq^s- 
quari  quartg  parti  quadriformis  conoidis  hyperbo- 
lici,Sr  lingulas  partes  prlfmatis,8r  pyfamidis  ?que* 
altas  fingulis  partibus  xquealts  conoidis  hyper- 
bolici  per  plani  bafi  parallelo  dudu  abfcifaS  • 
Si  ergo  ad  eandem  altitudinem  e p,&  trabfeinda- 
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tur  portio  ipe  & conoide  hyperbolico  aquabitur 
parti  prilmatis,&  pyramidis  «quealtj . >Equalium 
vero  eft  eadem  proportio  . Quadere  ita  erit  QTFV 
corpus  pyramide,  prifmateq;  conftans  ad  partem 
fuam  ntl  prifmate  minori  pariter  conftans, atque 
pyramide,  ideft  in  proportione  duplicata  quoad- 
ptifma»triplicataque  quoad  pytamidem  lateris  FT, 
vel  yi  «qualis  altitudo  ad  tp,  vel  bp  «qualia  Teg- 
menta altitudinum , ac  conoidei  hyperbolicum 
zty  ad  fui  partem  pi  b . Quare  diutia  altitudine 
yE  iuxtapryc.in  P dabit  eodem  modo  partem  in 
data  proportione.  Cumq;  eadem  proportio  exiftat 
vniuspartis  ad  vnam,quam  quatuor.ad  quatuor  pa- 
tet,& fotum  conoidemlextenfo  plano  eodem  pado 
fccari , cuius  quarta  pars  tali  modo  fecatur  . 

COROLLARIVM. 

* T Dem  aute  afferes  de  Concide  hyperbolico  cir- 
| culari  ex  propof.  enim  jj.Trad  34.  «quatur 
frufto  coni , coi  demptus  fuerit  cylindrus  yqueal- 
tus,  & fingulzcius  conoidis  partes  lingulis  pir- 
tibus  huius  frufti  per  planum  bafi  parallela  in  *• 
quali  eleuatione  abfeifis : Fruftum  verb  tale  coni-* 
cum  aquatur  frufto  pyramidum,  prifmatumque 
ex  coutex.  pr0p.i3.Trad. $4. p.l.  .rquqlem  bafim, 

8c  «qualem  eleuationero  obtinentium,  ac  fruftum 
coni  cylindro  vacui,  & fingulx  illius  partes  «que- 
altar  fingulis  partibus  illius  fimiliter  bafes  paral- 
lelas bafi  habentes,  vt  faciliter  ab  ea  propofitio- 
ne  deduci  poteft,  cum  probauenmus  in  ea  omnes 
bafes  bafi  parallelas  in  frufto  pyramidis  circulo 
coni  ad  eandem  eleuationem  fecanti  zquari : Qua- 
dere eadem  praxi  vtemur  , cum  etiam  i n conoide 
hyperbolico  circulari  partes  «quentur  partibus 
frufti  pyramidum,  prifmatumque , ac  in  quadri- 
formi:  lufbcit  inutffe . 

PROBL.  VII.  PROPOS.  XLIX. 

A Conoide  hyperbolico , (eu  paraboheo , feu 
fphdfoide  imperatam  partem  auferre  i 
dato  punclo  alteri  in  eodem  corpore  <f- 
(jUal.m . 

It  Ccfe  fruftum  conoidis  parabolici.vel  hy- 
•3  perbolici , feu  etiam  fpharroidis  fdobc. 
Sitque  detruncandum  a datopundo  B,  aliud  fru- 
ftum huic  aquale . ... 

Secetur  conoides , feu  fphzroides  plano  BD, 
quod  ditum  pundum  b connedac  cura  extremo 
diametnellipfis  fecantis  dcf.&t ducatur planu  per 
centum  L ellipfis  Dr.F,-  quod  (it  EcflA  parallelu  ipli 
plano  db.  Agaturqunaliud  planum  cf  huic  pariter 
parallelum  per  aliud  diametri  extremum  f, erunt- 
que  tria  plana  «quali  interuallo  diflica , cum  fint 
^qualia  DX,fe  lf,  vepote  femiaxes.  Deinde  ducatur 
per  pundum  b,  & per  axem  oy  planum  fdobc, 
quod  exprimet  ledionem  ex  generatione,  &r  huic 
planopcr  pundum  u,  & c,  vbi  fe  fccat  cum  plano 
nt,  Se  fc  in  pundis  b , & c in  fupcrficie  conoidis 
ducatur  planum  Bhc  plano  fdobc  normale. 
hoc  erit  Ellipfis  es  prop.io.  14.18.  Trad.af.  m 
quocumque  corpore  cx  fediombus  conicis  dedu- 
do  ,&  exhibebit 'bHca  «quale  Tegmento  dc.eb  . 

Probatur  Progr.  1.  Quoniam  m fegmento  ca— 
HB,  ii  quacumque  ducamur  plana  parallela  bafi  ii- 
miles  elhpfcs  funt,  ac  ipia  bafis  cx  11. 15.  & Cor. 
piop.  18.  Trad.  ay.  Sccurjdo  Tegmenta  h«c  fo 
ed,  fe  cHab  bafes  confequuntur  altitudinibus  re- 
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ciproci  proportionales.  Ergo  hic  verincabitur 
prop.29  parta.  Trad.  przceJ.  34.  & inuiccm 
hxcfegmcnca  erunt  «qualia  . Quod  autem  bafes 
in  illis  legmentis  altitudinibus  reciproci  fint 
proportioualcs,fic  offenditur . 


Triangulum  bac,  & dee  , qu*  inferibuntur  io 
Tegmentis  funt  «qualia  . Ergo,  bafes  obtinebunt 
altitudinibus  reciproce  proportionales,  vt  poftea 
offendam . Altitudo  autem  at  ad  altitudinem  VB 
( normales  fc.  fuper  fd,  bc  bafes  ab  a,&  e caden- 
tes, jcft  vt  bafis  ld  ad  bafim  1 Fjfed  bafis  ld  ad  ba- 
fim  ib  planorum  triangulorum  dpe,&bac  eft , vc 
bafis  dcf  iegmentorum  folidorum  ad  bafim  bhc, 
vt  dicam  j Ergo  h«c  fegmema  obtinent  bafe* 
dcf  ad  bhc,  vt  altttudo  at  ad  altitudinem  ev  re- 
ciproci . Quare  legmenta  dffc  , Stbach  folida 
habentia  omnes  bafes  axi  parallelas  fimiles  erunt 
«qualia  ex  pr«c.  prop.39.  Trad  34. 

Piog.  2.  Duo  itaque  remanent  oftendenda 
triangula  «qualia  obftinerc  bafes  altitudinibus 
reciproce  proportionales,  & quod  fit  bafis  Lp  li- 
nea ad  lineam  bi  , vt  bafis  plana  dcf  ad  bafim 
planam  bhc  . * 

Probatur  illud  quod  eft  prime  propofitum  de 
trianguli». 

Sint  triangula  in  figura  fcorfim  exhibita  «oh, 
& OB.y  «quilis  altitudinis,  vtpote  inter  parallela» 
tn,  feyM,  Se  bafis  oy,  & om,  ideoinuicem  «qua- 
lia ex  pr.40.h1. Cor.  Ducamur  parallelz  ry,&  op 
vni  laterum  or  , Se  alteri  mk.  Parallelogramma 
TRyO  » Se  ponm  funt  dupla  triangulorum  Tuorum 
fuper  quorum  bafes  funt  VOR  , Se  omn  » & ideo 
inuiccm  «qualia  : Produdis  deinde  ott  in  x , 8e 
MNinK,&r  dud:s  normalibus  Tx.yf,  uccnon,  & 
alio  triangulo  pk,  Se  ob  erunt  redangulu  TyxF  {- 
quale  parallelogrammo  viro,  & pkoe  parallelo- 
gratnmo  pnom  cx  prop.40.hb. i.  cum  fint  inter 
cafdcm  parallelas  ry , & xo,  vel  po,  mk,  Sc  fuper 
eandem  bafim  TV>  Se  po . Quiaergo  hac  redangu- 
la  Txvf  , fe  POt k obtinent  angufes  redos  , fe 
ideo  «quales, & funt  inuicc  £qualk,cum  fint^qua- 
lizarqualibus  paraUdogrammis  ex  lo.  lib.tf.  prop- 
ter hoc  habebunt  latera  reciproce  proportionalia. 
Ideoquc  Ty  erit  ad  Po,  Vt  oe  ad  iy*  fed  barc  latera 
,po ,&  t 1 fquant  x-o.&r  nMcx  propiyj.l.i. bafes, fe 
altitudines  triangulorum  B.yo-&  nom  funt  ve, fe 
oe,  ergo  recipro . abuntur,  & erit  Ty,  vel  vo  bafis 
adpo,vel  nm  balim,vt  altitudo  oe  huius  ad  altitu- 
dinem yp  alterius . f>  ’ 1 

progrclf.  3.  Remanet  deinde  offendendum , 
bafes  nempe  Elhpfcs  dgf, fe  bhc  dicere  eandem 
proportionem, quam  dl  linea  bafis  trianguli  ad 

bafim 
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bafim  11  siteiius  . Ex  pr.ii.)2  4j.Tr.j0.  oftenff 
luot  «quales  ai, & LE.Sf  ex  pr.io.14.18.tr.!>.  pla- 
num tcHA  trafiens  per  axe  ea  oftcnfura  eft  ellip- 
fis:  Quare 'ex  6.  tr.24.  erit  redangulum  ai,  fle 
ie  ad  redangnlnm  al,&  le  ; vc  quadratum  hi  ad 
quadratu  Lo,quu  fc.  iaellipfi  ahce  reperiuntur, 
que  tranfit  per  axem  e a, de  facit  ia  ellipfibus  nor- 
malibus Abi  fcdioncs  i.c  , Si  Hi  ad  fupcrficiem 
conoiiiis,  cuius  fedio  eft,  Sc  ideo  ad  eius  ambitum 
pertingentes  * 

Cum  itaque  redangulum  ai,  & i e aequetur  rc- 
dangulo  aL,  & l b ob  «qualia  latera  ai  ipfi  l e,  8r 
iL  ipfi  1 E . Etiam  quadrata  cx  ( H,&  lg  rdUbunt 
(qualia . Quamobrcm  etiam  Utera  hi,  Be  lg  erunt 
«qualia  . Cum  ergo  fit  ex  prop.xd  trad.JO.  clhp- 
fis  dgf  ad  cllipfim  bhc, vt  redangulum  cx  nt»lHf 
ad  redanguiu  LD,Lc:rcdangula  vero  itla  finteiul- 
dem  altitudinis  1 n,&  lg  ex  oftefis,&  Ideo  fint  in- 
uicem,vt  dl  linea  ad  bi  lineam  (cquitur,vt  etiam 
clitpfis  ouf  fit  ad  ellipfimBHC,vt  linea  01.  ad  linea 
Bl,qurcll  eadem  ob  triangula  n ai  , Se  otL  aqua 
ba  reciproce  altitudinis  Ta  ad  altitudinem  e v . 

Ideo  que  IcgmcQta  conicorum  corporum  ha- 
bentia bafes  altitudinibus  rcciprocc  proportio- 
nales erunt  arqualia . 

EXPENSIO  IV. 

De  corporum  proportionali  tranformalione . 
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PROBL.  II.  PROPOS.  LI. 

Addere  euho  alium  cubum , ita  quod  cubus 
remaneat . 

NOn  aliter, hfC  propof.  operi  contignabitur, 
ac  antecedens  . Extruitur  itaque  fuper 
bafiin  nt cubi  rv  paralleleplpedu  pqualedatocubo 
x,  & cubus  erit  adaudus  quantitate  cubi  x Be  re* 
dadus  in  parallelepipedum  Lv  . Fut  itaque  huic 
parallclcpipedo  cubus  «qualis  ex  pr  14.  h.  8c  iam 
confcqucmur  cubum  duobus  cubis  «qualem  cubo 
vT,3c  cufip  X . Patet  prop.  ex  prje.  oltcnfionc . 

CORO  LLARIVM . 

Deducitur  quoque  ex  hac  prop.  quod  fi  quod-  • 
cumque  corpus  datum  in  cubum  transfor- 
metur ex  prxccdenti  expenfione  , 8e  huic  cubo 
quxeumque  data  quantitas  addatur,  & deinde  ite- 
rum inpriftinam  figuram  reformetur,  corpus  re- 
ftttutum  figura  quidem  priori  potietur,  at  magni- 
tudine auditis  erit,  Bc  maiori  mole  conflabit . 

PROBL.  III.  PROP.  Lll. 

* Duost  aut  plurcs  conos  reslos  m vnicum 
conum  reuocare . l^nicum.juc  conum 


MOdo  de  transformatione  i unda,  cum  aug- 
mento, vel  diminutione  corporum  agen- 
dum eft,  6c  docere  modii  quo  aliquid  dato  corpori 
detrahatur , «ac  addatur,  fic  tamen  eidem  figura 
maneat;  ficuMfc  refiduum  quamcumq;  figuram  in- 
ducat. 

PROBL.  I.  PROPOS.  L. 


Ex  maiori  cubo  detrahere  minorem  , refi- 
duumejue  cubum  aqualem  exhibere . 

SVper  bafim  N I‘  maioris  cubi  vt  extruatur  pa- 
rallelepipcdum  1 r ex  prop.  14.fi.  cubo  x mi- 
nori arquale . Et  cx  latere  cubi  maioris  ablcinda- 
tur  portio  NH  «qualis  altitudini  Ni  parallelepipe- 
di  conftrudi:  perque  pundum  h ducatur  planum 
hp,  Bc  erit  refiduum  vp  parallelepipedum,  quod  in 
cubum  transformabitur  cx  prop.i4  h. 

Probatur  operatio  . 
Oir ■ r>  Nam  cum  parallclepi- 

pedum  n p,  fit  «quale 
i I parallclcpipedo  1 r ob 
aqualem  baljm,& alti- 
tudinem ; cx  prop.qo. 
h.Trad.  AcuboTV 
detractus  erit  cubus 
exhibitus  x mediant, e ablatione  parallelepipedi  NP. 
V nde  refiduum  redadum  in  cubum  intentum  pre* 
ftabit . 


CORO  LL  AR  fV  M. 

IDem  valet  de  quacumque  alia  figura,  fi  rediga- 
tur in  pasallcJcpipeJum,&  ei  detrahatur  paral- 
Icltpipcdum  dato  corpori  arquale , vel  qu«  pars 
msgis  placuerit . Nam  refiduum  iterum  per  ea, 
que  diximus  in  Expenf.  ant.  in  figuram  propoli 
tam  redadum,  & in  priorem  formam  reftitutum 
exhibebit  quamlibet  figuram  propofiia  diminuta. 


in  plurcs  conos  diUnbucrc. 

Sint  plurcs  coni  adi  ,b,8c  C;qoi  debeant  in  vni- 
cum componi . Redigatur  ex  sd.h.  b ad  eand6 
bafim  coni  dai  ,&  fit  pvi;  componanturq»  coni  in 
Rhombum  conicu  adch:  deinde  fiat  conus  Ltk 
obtinens  bafim  Ly  x compofitomm  01, 8c  altitudi- 
nem yT  ipforu  HA,5eiftc  «quabitur  cx  1J.Tr.j4. 
Rhombo  daih.  Deinde  redigatur  conus  C ad 
eadem  bafim  DVi,vel  xyL,  Be  vt  iam  fecimus, itcru 
fiat  Rhombus  folidus  LrKO . Poftca  conus  «qua- 
lis altitudinis,  & bafis  Rhombo  lTko  extolletur, 
ifteque  conus  iribus  conis  iam  erit  «qualis.  Nam 
exprop.ij.  «quae  Rhombum  ltKo;  ille  verox- 
quat  parte  quidem  lok  conum  c,  parte  vero 
L^x  Rhombum  daih  ; nempe  Pai  , 8c  1. 


Contrario  verb  modo  fiet  fide  ablatione  agatur. 
Nam  conus  V.  g.  Ltk  in  duos  conos  reuocabi- 
tur,  faciendo  conum  B,qui  auferendus  eft  «qua- 
lis bafis  bafi  ! k coni  Lrk.&r  altitudo  quj  V.g.er/t 
VH  auferatur  ab  altitudine  yT , & relinquetur 
V a,  fiat  itaque  conuS  dai  altitudinis  V a,  Sr  bafis 
Lk.  ldeft  «qualis  di,  & erit  conus  dai  rcfiJuusa 
cono  in  ablato/:ono  8 . 

COROLLARIVM. 

EAdem  verb,  qu*  fiunt  de  conis  poflunt  fieri 
de  pyramidibus  redis,  Be  quia  licet  prop.15. 
Trad.34.  non  loquatur  de  pyramidibus;  ratio  ra- 
mea poteft  ad  illas  exten  ii , eadem  enim  prorfiis 
eft  tBe  cfticacjtcr  eodem  pado  conuiacit . Si  ve- 
Rrrr  rb 
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xb  dentur  pyramides,  vel  coni  non  redi  ad  redos 
redigenturzquales,fi  fiant  eiufdcm  altitudinis  ex 
prop«4.  Trad.y4,p.s. 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LIII. 

Cylindro , vel  parallelepipedo  , vel  prifmati 
cylindros  parallelepipeda , vel  prtfmata 
minora  adderey  vel  auferre  . 

AD  iftam  propof.  operi  demandandam  fuificit 
redigere  paraJlelepipedum  x,  vel  cylindriu 


qui  auferendus  eft»  vel  addendus  ad  eandem  ba- 
fim NT  ex  prop.a^.h.  Se  deinde,  vel  alteri  pv  , cui 
facienda  eft  additio  coniungcre  1 n , vel  auferre 
nh  zqualem  altitudinem  inuenti  cylindri  altitu- 
dini ab  eo  cylindro,  vel  parallelepipedo,  cui  aufe- 
rendum eft,  vel  addendum,  Se  voil  erit  cotum  ex 
additione  refultans  fi  fa&a  eft  additio, quod  fi  fa- 
da  fuerit  fubduft;o,HVOP  eft  refiduu  parallelepi- 
pedum  ex  Vnto  dedudo  parallelepipedo  Hr  fqua- 
11  dato  x . 

PROBL  V.  PROPOS.  LIV. 

Plures  fpharas  tn  vnam  Jpheeram  collibere  > 
vil  vnicam  in  plures  diuidere  . Idem 
ejuoejue  proflare  de  fpharotde  > deque  co* 
notde  elliptico , [eu  parabolico . 

CVm  offenderimus  fupri , quibus  conis  ifta 
corpora zquentuc  : de  fpbera quidem  pr.4;. 
dc  fphfroidcpr.ytf.de  conoidc  parabolico  pr.74.  * 
Traft  J4.  Si  exhibitum  quodlibet  ex  iftis  corpo- 
ribus fphzricis,vel  conoidalibus  in  conos  zquales 
redigamus , ficut,  Se  corpora  fphzrica,vel  conoi- 
dalia,que  aufereda  funt, vel  addenda, 8r  ex  pr.5a.l1. 
conico  corpori,  cui  facienda  eft  additio,  addamus 
alios  conos  zquales  illis  corporibus,  quz  addenda 
dafunt,  & deinde  conum  fic  adau&um  in  fphz- 
ram,  vel  fphfroidcm»  velconoidem,  prout  prids 
reftituamus  j.  habebimus  intentum  Et  idem  de 
ablatione  przftandum  erit . 

COROLLARIV  M . 

Hinc  facili  addifees  etiii  alia  adaugere  , etiam 
fi,  Sc  intus  excauata  fint ; dummodo  aliqna 
regularitate  potiantur,  vt  ea  de  quibus  fupra  egi. 
mus  . Nam  aut  ad  conos,  aut  ad  pyramides , feu 
prtfmata  red/gere  poterimus, & ex  prop.51.  h.  ita 
augere,  vel  minuere,  & poftea  in  primum  ftatum 
reftituere  . 

THEOR.  I.  PROPOS.  LV. 

Omnia  corpora  fimtha  triplicatam  habent 
Uterum , feu  diametrorum  proportionem 
ficut  duplicatam  bafium . 

PRobatur  . Namomia  corpora  fimilia  cylin- 
dris fimllibus,  vel  pyramidibus^vcl  prifmaii- 


bus  infer  ibi  poliunt, quz  triplicatam  laterum  pro- 
portionem d.cunc  ex  propofitionibuspallim  pofi- 
tis,vt  pr.9  tr  p.i.  Se  17. 8e  ij&cx  prop.p.p.x. 
H.&r  etiam  ex  l.Expenf.vbi  corpora  multa  limiiia 
defer  ipfimus , fimiles  bales  deferibendo  , fu  per 
quas  cylindrjcea  fimilia  erigi  polii nt . Ergo  etiam 
ipfa  corpora  quzcomque  ex  deferiptis  triplicatam 
obtinebunt  laterum,  vel  diametrorum, vei  axium, 
vel  ambituum  proportionem  . Se  eodem  modo 
probabitur,  quod  duplicatam  bafium  confcquan- 
tur  proportionem . 

COROLLARI VM. 

* T?  X przc.  colligitur  fphzroidem , conoi- 
llt  deraque  hyperbolicum , Se  parabolicum  , 

tam  bafis  circularis,  quam  cllipticz,  tum  etiam 
quadrarz.feu  re&angulc  dumodo  fint  fimilia  cor- 
pora efle  in  triplicata  ratione  diametrora;  ne  dum 
ob  rationem  vniuerfalem  in  propof.  tadam , fed 
etiam,  quia  omnia  ifta  genera  corporum  conis  in- 
feriptis,  quz  eorum  bafibus  inixi  erant , & eun- 
dem diametrum  pro  diametro  fuz  bafis  obtine- 
bant A eande  altitudine,  eis  oftcnfa  funt  zquaiia* 
vt  prop.4JJ4;)tf.  Tra&.}4.  illa  vero  triplicatam 
diametrorum , feu  altitudinum,  cum  fiot  fimilia, 
proportionem  obtinent . Quare  etiam  corpora 
conoidalia,  quz  eis  funt  zquaiia.  Idem  debemus 
fateri  de  conis  prifmaticis  fimilibus  , quia  coni 
eiufdcm  altitudinis  , & bafis  fcfquialter  oftenfus 
eft:  fic  de  conis  ellipticam  bafim  obtinentibus 
fimilibus, cum  fint  pquales  conis  eandem  altitudi- 
nem, 8r  zqualem  bafim  obtinentibus.  Vnde  erunt 
in  triplicata  proportione  altitudinum , vt  coni  ip- 
fis  zquales;  Se  ita  dodrina.vel  generalem, vel  l*pe- 
tlalem  applicabis  cuicumquc  corpori  fitnilij  quod 
fic  ai  aliud  firnile  in  triplicata  ratione  lacerum  , 
aut  faltem  in  duplicatalsafium  . 

• A 

PROBL.  VI.  PROPOS.  LVL 

* Datum  corpus  eorum  , r yatt  triplicatam 
lat(>um  , vel  axium , aut  diametrorum, 
vel  altitudtnum  proportionem  obtinent 
tuxta  datam  proportionem  Irnearum  in 
aliud  fimtlc  coipus  augere . 

B-— 

Sit  datum  aliquod  corpus,  cuius diamccefr,  vel 
axis,  vel  latus,  vel  altitudo  A,&  debeat  aliud 
corpus  conftitul A' detur  linea  1» * & vt  Aid  s; 
ita  fit  fariedu  corpus  aliquod  firnile  co-ppri  cx  a; 
Inter  a,  Se  s duz  mediz  proportionales  proician- 
tur  c,  & P,vt  fint  in  continua  proportione  a ad  c, 
& c ad  dA'  » ad  b ex  prop.j.  T raA.15. & «x, linea 
c fiat  ex  dictis  cx  Expenfione  1.  corpus  firnile 
alteri  dato  &,fimiliter  pofitu  vtendo  illa, eodem 
munere  , quo  fungitur  linea  a , Se  erit  corpus  ex 
linea  c delcrjptum,  vt  a ad  s .- 

Probatur  . Nam  a ad  b triplicatam  obtinet  pro- 
portioocm  eius,  quam  conlequitur  a ad  c,fed  cor- 
pus erc&um  fuper  c ex  przccd.  confdquitur  pro- 
portionem triplicatam  eius,  qua  refpicitA  lineam 
c . Ergo,  vt  a ad  b , fic  corpus  ex  a deferiptum 
ad  corpus  fimiieA  fimiliter  pofitum  cx  c deftrip- 
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DE  COR.PORVM 

PROBt.  VII.  PROPOS.  LVII. 

* D*tum  corpus  eorum , qua  duplicatam 
proportionem  bafmm  confequumur,ruxta 
datam  proportione  bafis  ad  bajim  adau- 
gere . 

Sltdatabafis  a,  & corpus  fuper  Illam  eredum, 
Se  (uperficies  b:  Sitqae  faciendum  corpus 
aliud,q»  fe  habeat  ad  Acorpus,vt  a ad  b . Ex  pr.jj. 
trad.ap.  ioter  bafes  a,&  a bafi*  reperiatur  me- 
dia ^portionalis  c,Se  fuper  illam  erigatur  corpus 
fimile , fimlliterque  politum  , ac  corpus  datum, 
8e  erit  operi  demandatum»  quod  precipitur . 

Probatur . Quia  corpora  fimllia  duplicatam 
habent  bafium  proportionem  ec  prop.ff  .h.  fed 
bafis  a ad  b cft  duplicata  proportio  eius,  qux 
di  a ad  c . Ergo  vt  bafis  a ad  baftm  b,  fic  eft  cor- 
pus ex  a ad  corpus  ex  c ardi  ficatum. 

'PROBL.  VIII.  PROPOS.  LVIII. 

* Duobus  datis  corporibus  tertium  propor- 
tionale tnutmre . 

DEnturdoo  corpora»  qux  fi  non  fint  fimllia 
in  firoilem  figuram  redigantur  V.  g.  paral- 
lclcpipeda  , vt  docuimus  : quorum  diame- 
tri, vel  ares,  vel  latera,  vel  altitudines  fint  a,&  b, 
Se  duabus  a,  Se  b tertia  proportionalis  reperiatur 
c,  Se  illa  eodem  munere  fungatur  , Se  conftituat 
aliquod  corpus  prfdi&is  fimile  , dico,  quod  duo- 
bus a,  cft  tertium  corpus  proportionale  c, 
quod  fi  hoc  c alterius  figurx  deflideretur  per  ea, 
qu?  diximus  Expenf.z.  h.  ad  aliam  figuram  reuo- 
cari  poterit  • 

Probatur.  Nam  corpora  fimllia  fuitt  in  tripli- 
cata ratione  lacerum  Aiorum  : Quare  cum  fit  a ad 
B,  vt  B ad  c ex  cffc&ione  . Etiam  erit  triplicata 
proportio  lateris  a ad  triplicatam  rationem  lateris 
B,  vt  triplicata  ratio  lateris  B ad  triplicata  ritonem 
latens  c : Triplicat*  veto  fatiooes.qux  continui 
procedunt  ex  prop.  corporum  ex  a,  b>&  c 

conftru&orurn  fimtlium . 

• : v * *SvV* 

PROBL.  IX.  PROPOS.  LIX. 

* Duobus  datis  corporibus  corpus  medium 
proportionale  imerure . 

Sit  datum  eorpnsex  a,  & corpus  ex  b,  quorum 
latera,  vel  axes,  vel  diametri]»  vel  altitudines, 
fintA»&B,&  inter  eas  media  inueniatur  d »& 
ex  ca  eodem  munere  fungente  fiat  corpus,  fimile 
exhibitis  duobus  fimildjusjquod  dico  effe  medium 
proportionale  inter  corpora  exhibita  . 

$1  vero  corpora  non  effent  fimilia  oportet  ea 
redigere  ad  eandem  fimilitudinem  cduereendo  am- 
bo data  in  parallelepipe  ia,  aut  aliam  fimile  figura. 

Probatur  eadem  ratione.  Nam  corporum  eri 
triplicata  proportio  laterum»  aut  axium  , aut  dia- 
metrorum, aue  altitudinum,  cumque  iit  A ad  C 
vt  c ad  D , etiam  triplicata  ratio  a ad  c erit 
eadem  , qu*  triplicata  rado  c ad  o , quar  cft  illa 
artio,  quam  iouicem  corpora  coafequuatur . 


COMPARATIONE.  *g, 

PROBL.  X.  PROPOS.  LX. 

’ Tribus  corporibus  'latis  quartum  corpus 
proportionale  rtpertre . 

Sit  datum  corpus  a.  Se  corpus  b,&  c , Se  opor- 
teat reperire  corpus  d,  ita  vt  fit  a ad  b,vc  c 
«d  d . Reperiatur  lateribus  corporis  a.  Se  b.  Se  c, 
vel  axibus,  aut  altitudinibus,  vel  diametris;  quar- 
ta proportionalis  d.  Se  fuper  eam  pro  eodem  offi- 
cio deferuiente  axi*,  aut  lateris  » Se  cet.  xdificctur  * 
corpus  fimile  corpori c,8r  obtinebimus  inten- 
tum . 

Ratio  eft  eadem  prareed.  propof.  & requiritur 
tantum,  vt  diximus  de  fuperficicbus,  quod  duo 
corpora  a,  8r  b fint  inuicem  fimilia  licet  diffimiiix  11 
cum  tertio  c,  quod  tamen  affim  dabitur,  tum  late- 
ribus, cum  politione  quarto  reperiendo  d . 

PROBL.  XV.  PROPOS.  LXI. 

* Seriem  continuam  proportionalium  corpo- 
rum fimtlium , o*  dtjjtmiltum  inuenire 
iuxta  datant  proportionem . 

Sit  data  proportio  a ad  d,  & oporteat  reperire 
continuam  feriem  corporum  in  ea  proportio- 
ne, qux  eft  a ad  d . Inter  a,  Se  d dux  medix  pro- 
portionales interferantur  b,  Se  c,  ita  quod  a,b,c, 
d fint  continui  proportionales  , Se  fiat  continua 
progreffio  linearum  a ad  b iuxta  di&apr  a.Tr.tj, 
fuperque  illas  lineas  vtendo  illis  prout  corpora 
coftitueda  rcpofccne»veI  diametris, vei  axibus, vel 
altitudinibus,  ve!  lateribus  corpora  fimilia  cdificc- 
tur,&  fimiliter  pofita,fie  affero  illam  fenem  corpa. 
rum obtinere  proportionem  continuam,  qux eft 
A ad  d. 

Probatur . Corpus  a ad  corpus  b proportionem 
obtinet  triplicata  eius,  qux  eft  A ad  b : fcd  a ad  d 
proportio  eft  triplicata  ipfius  a ad  * . Ergo,  vt  a 
ad  d»  fic eft  Corpus  a ad  corpus  b , fed  corpus  b ad 
corpus  cobtinet  proportionem  triplicatam  late- 
ris »ad  latus  c ; Latus  verb  b ad  c eft,  vt  a ad  b j 
latus  autem  a ad  b eft  triplicata  eius  proportionis,' 
quam  habet  a ad  D . Ergo  etiam  corpus  b ad  cor- 
pus c proportionem  obtinet,  quam  a aci  D , grfic 
de  alijs . 

Quod,  fi  libeat  feriem  i dato  corpore  incipe- 
re, cuius  axis  ,feu  lacus  , feu  altitudo , vel  dia- 
meter notus  fit , repertis  inter  a,  Se  d duabus 
proportionalibus  b,  Se  c fiat  a ad  e, fic  latus  V.  g. 

L dati  corporis,  ad  aliud.  Se  reperiatur  k i fiatque 
feries  continua  linearum  l ad  x,  fuper  quas  cor- 
pora fimilia conftruantur  vtendo  illis  pro  lateri- 
bus,pro  vt  ponitur  linea  primo  corpori  aeferuifs. 
Quod  fi  requirantur  corpora  non  fimilia  qu^cum* 
ue  elegeris  in  alia  corpora  xqualia  quidem ; fed 
iffimilia  poteris  permutare  tSe  (ic  obtinebis  fe- 
riem proportionalium  corporum  continuam ; fed 

diffimilem . 

L ■ A - 
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PROBL.  XII.  PROP.  LXII. 

Seriti  coiporum  continua  proportione  proce- 
dentium corpus  aquale  inuenire , datis 
duobus  lateribus  corporum  duorum  pri- 
morum • 

TA  Entur  Lacera»  feti  etiam  axe*»  aut  diametri» 
1/  aut  altitudines  duorum  'corporum  primo- 
rum In  ferle  i!la,cui  reperiendum  Et  corpus  equa- 
le,fintq;  hf  c latera  a«,8c  ac.  Reperiaturq;eis  quar- 
ta proportionalis  le  continua»  rei  el  xquaiis  ei» 
fiatque  vt  ai  differentia  ad  ab  ; fic  ab  ad  aliud, 
reperictur  Ha  . Extruatur  igitur  fuper  ah  paral- 
lelepipedum  squalis  altitudinis  primi  termini , E 
primus  terminus  fit  parallelepipedum»  vel  tale 
corpus  » quod  fe  habeat  ad  primum  terminum  » 
rt  latus  ah  Ipfius  ad  ab:  hocque corpus  erit  fe- 
lici infinitorum  terminorum xqualc. 


Probator . Nam  linea  h a eft  xquaiis,  ex  prop. 
1 6.  tra&.i6.  toti  feriei  bafium  imparium  proce- 
dentium in  triplicata  proportione  a b ad  bc  j fcili- 
cet  feriei  procedentis  in  ea  proportione , qux  eft 
ab  ad  lv;  & ideo  finguli  termini  illius  feriei  pro- 
cedentis Jn  proportione  ab  ad  it,  funt  vt  folidum 
am  ad  folidum  bN  ; Quare  feries  tota  ax  folido- 
rum  fimillum  ad  aM  primum  corpus  eft  » vt  feries 
in  ratione  ab  ad  le  ad  primum  terminum  ab  cum 
fincuii  termini  fint  in  eadem  proportione , quare 
ex  Coroll.s.  propof.19.  lib.y . omnia  vnius  feriei 
erunt  ad  iuum  primum, vt  omnia  alterius  ad  fuum 
primum  ; corpus  vero  aT  ad  corpus  am  ex  effe. 
#ionecft>  vt  latus  ah  ad  latus  ab,-  Latus  vero 
ah  ad  latus  ab  eft,  vt  feries  infinita  linearum  ad 
lineam  ab,  cum  toti  feriei  in  ratione  ab  ad  le  fit 
^qualis  linea  ex  cflfed.  Ideoqneerlt  in  eadem  pro- 
portione corpus  at  ad  corpus  am  $ qua  infinita 
feries  corporum  fimilium  ax  in  ratione  ab  ad  lb 
ad  corpus  am;  cum  ergo  at  corpus  corpori  am,8t 
infinita  feries  corporum  eidem  corpori  am  eadem 
dicant  proportionem  ah  lateris  ad  ab  erunt  inui- 
cem  aequalia  ex  prop.p.l.j.  quoderac  probandum  . 

PROBL.  XIII.  PROPOS.  LXIII. 

* Datum  corpus  in  infinitam  feriem  corpo- 
rum di(lribuere  , quod  a dato  corpore 
incipiat, 

Sit  datum  aliquod  corpus  » quod  redigatur  fa- 
cilitatis gratia  in  cubum  am  datum  cor- 
pus , quod  debet  diftribui  maius  illo»  redigatur  ia 
parallelepipeduia  ciufdcm  altitudinis  atJ,  ciufque 


bafis  fit  etiam  eiufdem  altitudinis , ac  bafis  lM  ex 
propof.xjJ». 

Delude  fiat,  vt  ah  ad  ABjfic  Aitad  aliud, & lirae- 
oiatar  ai  i aftunatur  itaque  differentia  ib  ; 8r  in* 
ter  bi  differentia»  8c  ABduf  medix  proportiona- 
les interponantur , qu*  fint  q,r;  8e  deinde  inlU-  - 
tuatur  feries  continua  proportionalium  in  ratio- 
ne ab  ad<^,  qux  (it  ax»  tc  ex  Iliis  xdificentur  cor- 
pora fimftia . tc  limiliter  polita , vt  am  cubus  , at 
erit  feries  cuborum  xquaiis  parallciepipedo  AT 
Probatur.  Fecimus  ah  ad  AB».vt  ab  ad  ai  * 
Igitur  differentia  ib  linex  ab»  ab  a|  erit  fecundus 
terminus  alicuius  ferei»  cui  fic  xquaiis  ah  : liqui- 
detn  tunc  eft  rontertemdo  ai  differentia  ib  fe*- 
eundi  termini  a primo  Ab,  ( fi  ib»  vc  fecundus  ter- 
minus fumatur  ) ad  primum  terminum  ab  , vt  ab  / 
ad  ah  i Quare  ex  16.T ra&.l<$.  ha  jquabit  omne*, 
lineas  procedentes  in  proportione  ab  ad  b i : fed 
In  ratione  ab  ad  BI,  fic  procedunt  corpora  am,  te 
bN  j quia  fcilieet  corpus  bN  xdificatura  cx 
triplicatam  proportionem  linex  ad  AB.fc^ldf» 
quam  line?  tb  ad  ab.  Quare  omnes  termini  flora- 
rum ad  primum  fuum  terminum  erunt,  vt  omnes- 
termini  corporum  ad  primum  corpus  cx  Cor.l.; 
prop  19.  llb.;.  „ • 

Quapropter  etiam  ah  squalis  tori  feriei  linea- 
rum in  ratione  ab  ad  bi  procedentium  erit  aff  ab 
vttota  feries  corporum  am  j fNex  fccxt.ad 
corpus  am,  vt  autem  ah  ad  ab  ; fic  eft  AT  corpus 
ex  effedHone  ad  am,  ergo  erit  corpos  at  ad  corpus 
am  , vt  feries  corporum  fuper  ab,St  q»  fctlicet  AM» 
bN,&cxc.  ad  idrmcorpus  am:  Eruntcrgocoe* 
pora  xquaiis  at,  fir  infinita  feries  corporum  xdi- 
ficatorum  fuper  a#,  ftPQj  fcilieet Mtfs 
Bc  cxt.  vfque  ad  x teimmum  . 

EXPENSIO  VLTIWA-^- 

De  corporum  calculatione . 

BReuiter  nos  ab  hac  tra&atioee  expediemus  » 
fiquidem  eft  potius  Coroll.  prxdi&orura* 
quam  quod  hic  fit  aliquid  offendendam:  Calcula- 
re iraque  aliquod  corpus  eft  corpore  quoddam  no- 
tar  menfurx  illud  comparare,  te  videre,quam  pro* 
portionem  numeris  exprimibilcm  illiobtiaeat* 
Verdm,  quia  non  omnia  corpora  corporibus  fe 
accommodant,  rc  menfura  menforatofe  accom-- 
modarc  debet  j nifi  folura  cubus » vel  parallelepi- 
pedum cubo , vel  parallelepipedo  ; alix|vero  foli- 
ditates  etiam  eiufdem  rationis  omnia  fpatia  foli- 
dorum  maiorum  implere  nequeunt,  hinc  eft  quod’ 
parallelepipedum,  vel  cubus  ille  fit,  quibus  cor- 
pora menfurart  poliunt . V nde  labor  exortus  om- 
nia corpora  in  parallclepipeda»  vel  cubos  conner- 
tendi,  vt  menfuris  fubijciantur  : llincque  eft 
quod  corpora  omnia  non  in  propria 
in  cubis,  vel  parallelelepipedis , quibus  xqufua- 
lent  dimetiantur,  Bc  ijs  ce&angulis,  vt  facilior 
menfura  fic . • *.  ' -A 


PROBL. 


DE  CORPORVM •COMPARATIONE: 


PROBL.  L PROPOS.  LXIV. 

Cubum  , vel  ptrallel epipedum  numeris 
menfurare . 

DVo  latera  bafis  cubi  men furentur , fint 
V . g.  alterum  ay.  vnciarum,  alterum  JJ.  Se 
ex  inde  menfurciur  altitudo,  Se  fit  40.  Vnciarum. 
Quia  itaque  re&angula  eam  obtinent  proportio- 
ne, qux  ex  proportione  laterum  componitur  ex 
prop.»2.  lib.tf.  quadratum  vnius  votiar  .iJrcctin- 
golum  habens  latera  alterum  ay.  alterum  }J.  vn- 
ciarum  erit  compofita  ex  proportione  1.  ad  »y.  8e 
i.adjj.  itaque  adbibenda  elVct  regula  , quam 
tradidimus  propof.  9.  TraS.  9.  part.  1.  Se  mul- 
tiplicandum elice  I.  per  1.  Se 
demde  j j.  per  25.  vt  exiret  1 
proportio  compofita  redangu- 
U vmus  vnciat  ad  rcdangulum 
latet um  25.  Se  j*.  vnciarum,  a5 
iedsjuiai.  taciti,  ideo  remanet 
‘°u  tnultlplicitta  Uterum  ij.fc  inuicem,  qux 
Jaciunt  «»5.  vuciaa  | Jdcoquc  proportio  vnlu» 
quadrati  vilius  vncixcft  ad  «elinguium  datorum 
luctura  af.5: }).  vt  ad8iS.  fcj  quia  paralie- 
lcpipcdafubcucm  altitudine  conftituta  funt  in- 
ulcera. tt bile» ex»,  ptop.  Traa.34.  iJeo  cubu. 
cuiu>  altitudo  eft  vncta.ffc  bafis  vnciaeritad  paral- 
lelepipedum,  cului  item  altitudo  vtlcia  eft,  fcd 
balia  #ij.  vt  balti  1 . reperta  ad  bafim  815.  fupet 
quam  couftitutum  eft,  idcoque  habebimus  paral- 
lcleplpedura  conftins  8ij.  vnciarum.  Verum, 
quia  paraiielepipeda  eiufdem  bafis  funt  innicera 
vt  altitudines  ex  »o.  propof.  Trift  34.  ideo  foli- 
dum  vulus  voci*  altitudinis , (cd  bafis  «elingui* 
Slj.  vnciarum  clt  ad  folidum  eiufdem  bafis  8»i. 
v nciatum;  ted^o.  altitudinis,  vt  altitudo  I.  ad  40. 
igitur  regula  ptoporeionum  poterit  quaeri:  Ii  alti- 
tudo vnius  vnuz  dat  vtylas  8sj.  foliditatis,  ideft 
folidum  canltans  vncljs  815,  quid  dabit  altitudo 
40.  quadert  opoucblt  mulnp|ICate  815.  per  no.vt 
prodeat  folidum,  culus  altitudo  eft  vnciarum  40. 
Sc  fafia  multiplicatione  erit  folidum  vnciarum 
33000.  nec  hic  opus  eft  primum  diuidtrc  : quia 
vnicaS  diuidens  reddit  eundem  numerum . 

PROBL.  II.  PROP.  LXV. 

Paraiielepipeda  obliqua  quacumque 
menfurare . 

SVia  paraiielepipeda  quzcutnque  bafis  qua- 
drangule funt  ad  inuicem,  vt  bafes.fi  fine 
Ha  altitudinis  , fiucea  fint  zqualium  angu- 
lorum , fiue  inxquaiium  , flue  bafes  fint  fimiles, 
liue  diflimtles,  dummodo  fint  xquales  capacitate  : 
Capacitate  vero  ille  bafes  equales  funt  ex  3».lib  1. 
qux  habent  latus  xqualc  alteri,  etiam  Ii  Rhombi, 
liue  Rhomboidei, 8t  altitudo  eadem,  hloe  «11, quod 
debeant  latus  menfurari  , & normalis  altitu- 
do cadens  fuper  latus  menfuratum  . Multiplica- 
ta enim  longitudo  lateris  eius , fuper  quod  ca- 
dit nxrraaMi  illa , cum  ipfa  faciet  ex  prxcedeati 
buiim  rcftangulam  zqualem  baii  datx , ctiamfi 
non  rc&onguls  > quia  fcilicec  eft  eiufdem  balis( 


Sr  altitudinis,  S:  quia  quzeumqee  paraiielepipeda 
xqualii  bilis,  Sc  altitudinis  funt  xqualia  ex  ptop. 
4*  ?•  Sc  6.  tra&.|4.  p.t.  Ideo  etismfi  pirallelepi- 
pedum  efTct  fuper  bifim  oblique  eonftleutum  erit 
xqaald  alteri  eiufdem  bafis,*:  altitudinis  riSi 
cbftituto.Sr  Ideo  huic  reftangulo  parallelepipedo. 
Detur  Itaque  psrallclepipedum , cuius  bafis  fit 
Rhombus,  Sc  menfuretor  vnum  latus,  Sc  fit  13, 
vnciarum  , deinde  altitudo  bafis,  nempe  norrn# 
iis, qux  fuper  latus  menfuratum  cadit , flr  erit  ss. 
vnciarum  , Sc  fimul  multiplicentur,*  bafis  el  erit 
»85.  Poilca  alcitudp  ipfius  parallclepipcdi  obliqui 
fciliret  linea,  qux  iuper  Rhombum  bafis  norma- 
liter cadat, & fit  1 s.  S:  fimul  cumbali  multiplice- 
tur eodem  modo  hsc  eflet  parallelepipedum  rc- 
fium  dibit  343 1 .erltque  parallelepipedum  xqualc 
parallelepipedo  obliquo . 

PROBL.  III.  PROPOS.  LXVI. 

Pnfma  triangularis  bafis,  menfuris  numeri - 
cis  fubijccrc, 

PRifma  triangularis  bafis,  fcu  redum,  feu  obii- 
quum,eft  dimidium  parallclepiped*  ex  prop.a. 
Trad.74.  P *•  eiufdem  altituJinis , ideoque  men- 
furata  altitudine  trianguli  bafis  lt.  vnciarum,  & 
latere,  fuper  quod  normali!  cadit  14.  vnciarum 
fice  re&angulum  cx  18.  Se  19.  trad.29  duplum 
trianguli  bafis  vnciarum  l?4.quod  multiplicatum 
in  altitudine  7.  vnciarum  faciet  parallelepipedum 
reftum  vnciarum  1078.  duplum  prifmati»  , ficut 
ipfa  bafis  eft  eius  dupla  , quod  erit  zqaalc  cui- 
cumque obliquo  prifmati  arqualis  altitudinis  , Se 
bafis  , Se  ideo  dupio  cuiufcumque  prifmatis 
eiufdem  bafis  item,  Se  altitudinis.  Vnde  dimi- 
dium y 39.  vnciarum  folidum  erit  xqual  e exhibi- 
to prifmati,  poteft  etiam  aflumi  bafis  77.  nempe 
non  bafis  dupla : led  aqualis  bafi  prifmatis  , nam 
multiplicata  per  altitudinem  id  prxftabit . 

PROBL.  IV.  PROPOS.  LXVU. 

Pnfma  polygona  bafis  numeris 
dimetiri . 

CVm  prftmi  polpgon*  'bafis  fit  id  prlfm. 

►triangularis, vt  bafis  ad  bafim  ex  prop.(9* 
Traft.  74.  quodlntelllgitur  fi  fit  eiufdem  altitu- 
dinis. Ideo,  fi  diuidatur  bafis  polygona  in  fua 
triangula, vt  propof. 20.  Se  ai.T raft . i j.  dot  ulmus, 

& numerus  bafis  triangularis  ducatur  per  alci, 
tudinem  prifmatis  confcquemur  prifma  triangu- 
lare cx  propof.55.h.  vc  ergo  bafis  triangularis  ad 
polygonam  bafim  , fic  erit  prifma  triangu- 
lare ad  prifma  polygonum  cx  propof. 1 9.  Traft. 
34.  part.  1 . Si  ergo  bafis  triangularis  fic  iy , Se  alti- 
tudo fit  4.  prifma  triangulare  erit  60.  Sit  vero 
nota  ex  propof.10.  cit.  bafis  polygona  45. partium, 

& adhibeatur  regula  aurea  dicendo;  fi  iy.  dant  45. 
quid  60.  Se  dabit  180.  prifma  polygonum  : QuoJ, 

Se  obtinebimus  multiplicando  totam  bafim  in 
vnuin  collccfcam  per  altitudinem  * £ 


PROBL. 


<84  TRACTA 


PROBL.  V.  PROPOS.  LXVIII. 

Pyramttkm , vel  polygona , vel  triangula- 
ris bafis  calculo  fubigerc . 

QVoniam  omnis  pyramis  «qualis  altitudi- 
nis fcalena  , 8e  oblique  lita  eft  «qualis 
rectp  'squalis  bafis , Ar  altitudinis  ex  21.  propof. 
Trad.34.  part. I.  & ex  12.  omnis  triangularis  py- 
ramis eft  tertia  pars  prifmatis  , quod  eft  dimi- 
dium parallelcpipedi  re&anguli  cuiufcumq;  quf 
omnia  cum  pyramide  fint  ciufdem  bafis,  & al- 
titudinis ; Ideo  omnis  pyramis  , feu  reda  , feu 
fcalena  triangularis  erit  fexta  pars  parallclepi- 
pedi . Menfurctur  itaque  latus  vnum  pyramidis, 
8r  fit  15.  vnciarum,  Ar  altitudo  iplius  balis  &r  Iit 
7.Ar  liat  redangulum  numericura»vtprop.i9.Tr. 
»9.  multiplicando  i,nuicem,  vt  fiant  105.  pro 
bafi  redangnla ; menfuretur  pollea  normalis 
deustio  Iplius  , Bc  fit  aa.  vnciarum  , qui  nu- 
merus multiplicetur  cum  bafi  , & fiat  paralle- 
lepipedum  2310.  cuius  numeri  fexta  pars  *8y.  eft 
foliditas  pyramidis  . At  fi  pyramis  fit  poly- 
gona , cum  componatur  ex  Coroll.  propof.  »5. 
ex  pyramidibus  triangularibus  in  fua  triangula 
difpcrtita  bafis  ,Armeh furata,  vt  fupra, dabit  fo- 
liditatem  lingularum  pyramidum  , qu«  fimul  ag- 
gregata pyramidem  totalem  conftituent . 


PROB.  VI.  PROPOS.  LXVI. 

Frujto  pyramidis  numericas  men furas  ad - 
Libere , fi  tamen  confiet  bafibus 
parallelis , 

QVoniam  frnftum  pyramidis  cuius bafisqua- 
jlrata  ex  propof.25.  part.I.  Trad.}4.  equa- 
tur  parallelepipedo , cuius  latera  fint  fuperioris 
frufti  bafis  latera, Ar  femid  fferentin  homologorum 
lateru, cum  triente  parallelcpipedi  ex  femidiffcrf- 
tijsiA:  omnia  clufdcm  altitudinis  . Hoc  autem  eft 
fquodeumque  illud  fit)  pquale  parallelepipedo  re- 
dangulo  eiufJem  bafis  , 8c  altitudinis  : Hinc  eft, 
quod  debeat  men  furari  latus  16.  vnciarum  fupre- 
premar  bafis,  Ar  altitudo  18.  eius  j ficut  latus  infi- 
mum homologumiS.  Ar  altitudo  eiufdc  bafis  26. 
fubducatur  pollea  altitudo  18.  ab  altitudine  a $ Ar 
reflabunt  8.  cuius  medietas  4.  deinde  latus  16.  i 
latere  »8.  & reflabunt  la.cuius  medietas  6.&  alti- 
tudo ipia  frufti  pyramidis  fit  jj. 

Conjungatur  uifferentia  altitudinum4.ipfarum 
bafiumcuin  minori  altitudine,  Ar  fit  a 2.  & diffe- 
rentia laterum  6.  cum  minori  latere  1 6.  Ar  fit 
item  aa.  qui  multiplicentur  inuicem.  A:  fiant  484. 
pro  bafi  parallelcpipedi,  qui  numerus  multiplica- 
tus in  altitudine  dabit  15972.  Deinde  femi- 
differentiz  4.  & 6.  inuicem  multlplicentur,&  fint 
24.  deinde  per  altitudinem  8e  fient  792. 
folldum  redangulum  femldifferentiarum  ; cu- 
ius triens  eft  264.  quod  triens  conlun&um 
cum  numero  <597a.  dat  l6i}6.  Parallelepipcdum 
ex  lateribus  minoribus  cum  femidiifcrentijs , 


T v s xxxv. 

Ar  triens  parallelcpipedi  feml differentiam, que  duo 
«quant  frullum  pyramidis  . Quod  fi  fit  frullum 
triangulare  accipies  ex  Coroll.  propof.  af.prs- 
didi  numeri  dimidium.  Quod  fi  fit  multilaterum 
diuides  bafes  in  frufta  fua  triangularia,  8e  cal- 
culabis, vt  fupra  • 


PROBL.  VII.  PROPOS.  LXVII. 

Cylindrum  , O*  Conum  acutum  , vel  prifi 
mancum  , reflum , feu  obliquum  fixum 
fuPer  baftm  circularem , fu  Elhpttcam% 
feu  Parabohcam  , feu  /uper quamcumq\ 
eorum  partem  , aut  quamcumque  men - 
furabtlem  figuram  men  furare . 

EX  Coroll.  propof.*.  conftat  cylindrum  cf- 
fe  Cqualem  priimati  eiuftlcm  bafis  , Ar  alti- 
tudinis, itaque  circulum  bafis  in  redangulum 
rediges  ex*,  vel  7.  vel  ex  9 propof.  trad.*o.  & 
fuper  illud  redangulum  parallelepipcdum  etuf- 
dem  bafis,  & altitudinis  conftitucs  V.  g.  fit  notus 
diameter  circuli  1?.  vnciarum,  quoniam  ex  prop. 
41.  Iib.d.Euclid.  omnes  circuli  lunt  in  eadem  pro- 
portione, ac  radij,  ideo  dicatur  fi  7.  dant  2 a.  cir- 
cumferentis in  aliquo  circulo  ex  5-Trad.l8.quld 
15.  in  ^hoc  circulo.  A:  exiet  numerus  47.  8r  . 
Multiplicabimus  itaque  hos  numeros  fimul,  At  ex 
ptop.f.  7 rad.?o.  efficietur  redangulum  quadru- 
plum arex  circuli  707-  -f  eius  igitur  quarta  pars 
erit  17 6.  4-5-  aref  circuli  «quale  redangulum, 
quod  ductum  in  altitudinem  cylindri 29.  V.  g. 
vnciatum  expromet  numerum  foliditatis  cylindri 
5126.  4t  hoc  autem  incelligituf , fcU  redus  fit 
cylindrus  , feu  fcalcnus,  quia  ;unt  «quales  dum- 
modo iit  eadem  bafis, At  altitudo  cx  prop.4.  tr.*4. 

Acquia  conus  omnis, .feu  redus,  feu  fcalc- 
nus in  pundum  delinens  eft  tcttja  pars  cylindri 
ex  propof.  7.  T rad.J4-  ideo  fi  detur  conus  , qui 
pro  diametro  obtineat  r>.  vnciat.  8t  pro  altitudine 
2 9- cylindri  eius  tripli  foliditas  erit  5 i ad.-f  t 
lignata  vnciarum  eubarum,  cuius  tertia  pars  co- 
num przftabit  1708. • 

At  quia  conus  prifmaticus  cx  prop.l7-part.a. 
T rad.  34.  eft  4 coni  acuti,  ideo  fi  detu^  talis  co- 
nus, cuius  diameterfit  15.  vnciarum  , At  altitudo 
29.  cius  foliditas  erit  maior  numero  854.  '-ciuf- 
dem 1708.-^4  numeri  medietate, nempe ajA*. 

T • ' . t 

At  fi  cylindrus  fit  ellipticus,  Ar  maior  diameter 
Illius  cllipfis,  quz  bafim  fubfternit  cylindro , fit 
15.  minor  12.  tunc  cllipfis  ad  redangulum  redi- 
getur, Ar  quia  ex  prop.  24.  Trad.*o.  eft  circulus 
maiori  axe  deferiptus  ad  planum  ellipticum , irt 
axis  maior  ad  minorem  dices  regula  aurea;  fi  ij. 
axis  dat  la.axem,  quid  Area  circuli  17644»®*  °*' 
fert  141-  44”f  » ideft  t » fed  quia  omne  cor- 
pus cylindraccum  , vt  ell  cylindrus  ellipticus  eft 
ad  aliud,  vt  altitudo  ad  altitudinem  fi  habeantba- 
fes  «quales,  licet  non  fimiles  . Ergo  cylindrus, 
cuius  bafis  erit  141.4*  cllipfis  ad  cylindrum 
ciufdem  bafis , Ar  altitudinis  vnciarum  29.  erit  e- 
qualis  . 

Quadcre  fi  multiplicemus  in  altitudinem  29. 
vnciarum  prpdidum  numerum  141  4 » * d*bic 
folidi- 


DE  CORPORVM 

foiiditatem  cylindri  elliptici  4110.  -f . Quod  fi 
detur  conus  ellipticus,  ifte  e*  prop.17.  Trad  34. 
pjrt.».  xquabicur  circulari  eiufdem  bafis,  &■  alti- 
tudinis, at  circularis  eiufdem  bafis , & altitudinis 
• xquatur  terti*  parti  cylindri  eiufdem  bafis, 8e  ele- 
uationis  . Quare  erit  tertia  pars  foliditatis  ioucn- 
t*  cylindrici  conus  ellipticus,  nempe  1^67. 

Id  etiam , 8r  xquo  pado  concludit  de  cylindra- 
ccis  /torporibus  quamcumque  bafim  habentibus, 
quoruiu  multiplicata  planities  bafis  cognite  in  al- 
titod.nem  normalem  foliditatf  prxlbbit.*  Quade- 
re  fi  fit  aliquis  cylindrus, qui  obtineat  bafim  para* 
bolam  , cuius  area  prop.jj.  trad  jo  ad  triangu. 
Ium,  fk  ideo  ad  redanguium  reducatur, vel  quxcu- 
que  c^us  cogolt*  partes  ex  eadem  prop.  36.  ficuc 
te  portiones  ellipfium  , qu*  cognofci  pofiunc  ex 
»8.  aut  etiam  circulorum  , qu*  indagantur  cx  4. 
Tradjo.qu*  lc  fubfternant  pro  bafibus  alicuius 
corporis  cylindracci  ex  Coroll.  prapof.4.  & M* 
Trad.34.  eodem  modo  oicnfurabitur , 8c  eius  2o» 
liditas  notacuadet . 


PRORL.  VIII.  PROPOS.  LX IX. 

Frujlu  Conorum  quorurn:um^ue  mintris 
fubigere . 


PRimo  menfarabitur  eodem  modo, quo  frudum 
pyramidis, vt  coni  circularis  frudi  foliditas  in- 
ueni-iturex  1$.  Trad  54.  pare.  x.  Verum  pro  late- 
ribus duobus  maioribus  adhibetur  radius  , & 
peripheria  bafis  maioris  inferioris,  frprominori- 
buS bafis  fuperioris  minoris  radius,  icem>& 
peripheria, quibus  vnlta  fcmtdiflferentu  diametro- 
rum» & per iphcrlaru maioris  bafis  a minori  cofti- 
tuit  duo  latera  prifmaels  «qucaici  frudo  conico 
xqnali  cum  triente'  prifmatis  , eui  femid  fferen- 
ti*  efdem  condituunt  latera  bafis  triangularis . 

Secundo  vniuerfaiiter . Duo  coni  ad  calculum 
redigeorur,  vt  prxc.prop.  quorum  conus  fit  litus 
fuper  bafim  frudi  maiore  alius  fitus  fuper  bafim 
frudi  minorem,  8r  inuenca  eorum  foiiditate  mmor 
a maiore  eximetur,  Sr  redabit  cognitum  frudum, 
quodcumqife:  qui  modos  poterit  adhiberi,  cum 
bafes  non  funt  parallelx  . 

Tertio, quia  e*  prop  7.h. coni  bafibus  parallelis 
diuiduntur  in  conos  fimiles,  qui  ex  pr.33.fi.  funt 
in  triplicata  ambituu  ratione,  leu  diametroru.feu 
altitudinum ; hiacell,  quod  fi  coni,  cui  as  Tegmen- 
tum qusritur , condet  diametro  bafis  maioris  , Se 
minoris  poterit  triplicari  eorum  proportio,  & ex 
nota  foiiditate  minoris  per  regulam  auream  co- 
gnofeere  foiiditatem  maioris  . Sit  ergo procedens 
conus  , cuius  bafis  diamtter  eft  15  Se  conus 
prolungatuS  intelligatur,  ita  quod  bafis  illius  ita 
prolungati  fit  30.  triplicetur  hsc  proportio  15. 
ad  30.  dabit  foiiditatem  maioris  coni  . Tripli* 
cetur  itaque  dicendo  fi  15.  dant  30.  quid  jo.  8c  da- 
bunt do.  iterumque  dices  fi  30.  dant  do.  quid  do. 
Se  dabunt  i xo.  5r  erit  15.  ad  1 xo.  triplicata  propor. 
tio  l$.  ad  30  Qua  acquifita  dices  fi  15  dant  no. 
quid  dabit  foliditas  minoris  coni  1708-5-4, 
Se  exhibebit  foiiditatem  maioris  1 jd;i.  — ’ -*  i. 
ided  4-t  » * Sua  foiiditate  deduda  minor  fo- 
liditas minoris  coni  verius  acumen  1708 
44  dabit  frudum  conicam  11961  f-j-, 


comparatione:  . gtf 

Hic  vero  fecundm.Sr  tertio!  modos  poterit  aJM- 
beneii.01  quacumque  pyramide,  fecuudoquideni 
Iit  leda  planis  non  parallelis , tertio  fi  planis  pa- 
rallelis fit  feda  . Y 

PROBL.  IX.  PROPOS.  LXXII. 

Rhombum  conicum  menfur a numeri  at  depro- 
mere , & refiduum  frufti  com  , vel 
Rhombi  ablato  cono  inuerfo . 

QVoniam  foliditas  Rhombi  conici  xquatur 
^ono  illi,  qui  habeat  altitudinem  conorum 
eompofitorum  altitudini  xqualcm,  Se  bafcmbafi 
compofitorum  eorundem  cx  13  trad.  34  fu/fi. 
ciet  hunc  conum  computare,  vt  fupra  . 

Quod  fi  d coni  aliquo  frufto  intelligatur  abla- 
tus conus  inuentus  adhuc  hoc  refiduum  calcula- 
bimus ex  prop.17.  trad.34.  Sit  V.  g conus , cuiua 
trianguli  per  axem  latus  fitay.  vnciarum  , bafi» 
verd  fuprem*  radius  11.  alter  infim*  , & maioris 
ao.  latus  frufti  conici  fit  13.  primo  repenenda  eft 

coni  fuperficies  ex  ja.crad.ji.  fic 

Addantur  fimul  uAr  10.  & fiant  ja.  deinde  inter 
3 ».  Se  ij.  reperiacur  numerus  medius  proportio- 
nalis cx  a 1.  trad  1*.  parc.a.  Se  erit  proxime  12. 
8c  hic  erit  radius:  hoc  itaque  numero aa.  tam- 
quam diametro  exquiratur  peripheria  circuli  ex  3. 
trad.  jo.  dicendo  fi  diametri  7.  dant  ax.  periphe- 
rix  in  aliquo  circulo,  quid  4^  diametri , &inuc- 
nletur  peripheria  174.  4 , deinde  multiplicabl- 
mus  44. Se  134.  — fimul,  8e  pollea  produdi  acci- 
piemus quartam  partem , aut  dimidiam  periphe- 
rid74.  t * & ra<fium  ax.  inuicem  multiplicabi- 
mus , Se  erit  area  16;  1.  frufti  conici  ex  jx. 
trad.  31.  Menfurata  autem  normali  a centro  ma- 
ioris bafis  cadente  in  fuperficiem  coni  iuxta  di- 
da  pr.ij.h.  8e  vt  cxpofcic  pr.3x.cic.  fit  9 4 . 

Itaque  calculetur  conus,  cuius  altitudo  fit  9 4» 
«r  bafis  1d314.Br  «it  ca  foliditas  frufti  coni  abla- 
to tono  inuerfo  , ideft  fuper  balem  eius  minorem 
confticuto . 

Eodem  modo  exquiretur  foliditas  frufti  Rhom- 
bi ablato  Rhombo  > .quo  1 corpus  figura  expreffi- 
mus  18.  trad. 34  part.x.  Qux  conftat  ex  frufto 
coni,&  ex  cono  fuper  maiorem  bafim  confticuto, 
dedudo  cono  fuper  minorem  bafim  . Nam  inue- 
nietur  fuperficiei  frufti  couici  circulus  xqualis,& 
conus  eiufdem  bafis;ac altitudinis  normalis  4 ver- 
tice coni  in  fuperficicm  oppofitam  produdam  ca- 
dente. 


PROBL, 
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PROBL.  X.  PROPOS.  LXXIII. 

'Annuti  fUni  foliditatcm  numeris 
exprimere. 


Quod  autem  dicitur  de  circulo  ex  ea  aa  pro p. 
Traft.34  part  t.  valet  de  quocumque  annulo  po- 
lygono dummodo  eius  feft;onis  area  confler»  qup 
y.  vel  ao.  prop.Traft.ap.  pcrfcrucari  potcft  : fi  fit 
figura;  regularis . 

THEOR.  I.  PROPOS.  XXXIV. 


SJt  quidam  annulus  quadrata  mole  In  gyrum  fe 
fleftente  conflans»  quem  cxlbuimus prop.19. 
traft.34.  part. 3.  &■ circuli  maioris  diameter  notus 
fit  jy.  vnciarum»  minoris  vero  y.  Ita  quod  eius 
annuli  plani  latitudo  fit  19.  vnciarum»  & circum- 
ferentia feri  31.  ,1-  ex  prop.  itaque  ia.  tr.30.  mul- 
tiplicatis iftis  numeris  10.&  ji.-j-  fimul  produftu 
erit  reftagulu  aequale  plano  annulo  3 1 y.  Exhibea- 
tur verd  altitudo  normalis  Annuli»  qu?  fit  V .g.  11. 
vnc.  qui  multiplicatus  In  Jiy.  exhibebit  folldi- 
tate  annuli  Quod  fi  fit  rotfidus.vcl  cuiufcuq; 
data;  figura;;  fcd  cius  fieftio  exhibeat  clrculum»auc 
aliquod  polygonum  regulare: reperto  circulo  me. 
dio  inter  maiorem»  Crminoregi  circulum  fecun- 
dum quos  euruatur  » prardido  modo,  qui  fit  vnc. 

deinde  feftionls  illius  reperletur  fupcrficies» 
cuius  diameter  notus  dft  10.  partium,  & ideo  peri- 
pheria  j j . vnciarum»  &-}-»&:  hic  ipfe  circuli  dif- 
cus  vnciarum  78.  4- ! SI  ergo  per  przdifti  cir- 
culi 63.  ambitum  multiplicetur  harc  fupcrficies 
cx  prop.  illa  30.Traft.34.  part.».  conflabit  folldi- 
a 5 annuli  rotundi  Vncijs  cubis4?ya. 

. . v 


Omnia  corpora , eju*  conos , vel  pyramides , 
vel  par allclept peda  tcjUaba  , vel  cylin~ 
dros  obtinent,  calcuUt/om  f ubi  gere . 

••  \ f r . v . ^ 1 * 

a Via  fupra  diuerfis  propofitionibus 

34.  multa  corpora  cubauinu»*  redigendo 
ca,  aut  ad  cylindros, aut  parallclepfpeda,  aut  py- 
ramides, aut  conos,  vel  omnino  folidos,  vel  ali- 
quo  alio  corpore  vacuatos  ex  pra;diftis»ideo  fuffi- 
ciet  hic  monuifle  ea  corpora  menfurare^  nume- 
ris fupponere  calculando  corpora  illis  a-qualia. 
Confidcrctur  itaque qua;nam  corpora  illis  fintx- 
qualia,&  ea  numeris  traftentur,&  fimul  corpora » 
quibus equantur,  menfurata  erunt,  v 


. .>  •A'?-. 


Gratias,  Gratias  Deo,  & B.  V.  & cxt. 
infinitas , imtnenfas : hic  quies . 
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Errores  aliqui , qui  in  eharafteribus  figurarum  indicibus  occure- 
runt  ex  imprimentium  fatalitate  hic  notantur, 
quos  benignius  corriges. 
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VSVS  TABVLif.  SEQVENTIS 

SINVVM,  TANGENTIVM,  ET  LOGARITHMOKVM. 

VM  iam  logarhhmiea*  tabulas  excerptas  $ Canone  magno  triangulorum  feu  tabula  artifi- 
cialium  Herinci  Brlglj  VUlgitfefit  CauaBerlm  , placuit  nobi»  ipfos  Neperuoos  loga- 
T“krtM»  varietatis  gratia  exhibere  , qui  ab  ipfo  Nepero  inuentore  eorum  comditi  fuere, 
cuius  tabui*  vftfs  tali»  eft.  ' /rj  A Jl  f .111  V 7 * 7*  A.  . , 

Arcu*»&  angulus  fi  quarrendus  fit,  vel  non  eeeedct  gradum  49.  rei  fuperablt  r fi  non  eccedat  quaeren- 
dus eft  in  prima  columna  finiftra  reperiendo  gradaiti  m ftortte  , minuta  defccndendo  per  ipfam  colum- 
nam. Si  vero  fupereoe  dati  gradus  flt  minuta  Gr.  4).  qunrendi  funt  gradus  in  calfe  nooat  colurno*  & 
aninura  afeendeudo.  tccipicntpr  autem  finus  correfpondentes  procedendo  dire&£  ner  csndetn  uffcr*tn 
a finiftra  ad  dextram  infecunda  columna  finiftra.fi  gradus  minores  quam  454  inuenri  fuerim  , ac  (i 
maiores  in  odaua  columna  procedendo  per  eandem  triferam  i dextra  in  fi  ni  Aram  versus  medium  areae 
Logariihmi  veto  finuum  in  tertia  colurna  , tfc  feptima.  Tangentes  ii* quarta,  firfexta  ,8c  logsritb- 
mi  tangentium  in  qiedia  quintaque  columna  inuenlemur»  qui  deferuient  pro  tangentibus  graduum 
Coo  recedentium  gr.45.  defeendendo  j at  veri  a frendendo  pro  tangentibus  graduum  maiorum  \ quam 
gradus  45.  diuetfimod^  tamen.  Nara  defeendendo  .ft  provt  deferuiunt  Ungentibus  finiftrr*  , illi*  vie- 
mur fcruodfifn  regulamV.g.fi  fit  adhibeda  fubtraBio»  fubtrahemuS.fi  additio, addemus. At  fi  deferuiant 
tangentibus  dextris,  & afeendendo  reperta  fuerint,  cum  fubtr-hcndutn  eft, tunc  addemus  * cum  adden- 
dum cft  , fubducemu» , vt  dixi  exp.  6.  tr*&;  H-  : » 2.  , ■*  * 

Sinu*  fi  cognofcamua , Se  velimus  cognofeere  angulum,  vel  arcum  reperlemu»  eos  in  fecunda , vrf 
toftaua  columna  Se  i regione  tn  eadem  t effera  iftuenicmu*  arcum  vel  angulum  correfpendcm ; Loga- 
tithmes  vero  finuum  io  tertia  & IcptitHaj  Tangente*  in  quaru,&  fexraj  Loganthmos  vero  ungentium 
In  media.  t i 1 i .<1  ^ » , 1 

Qui  provt  illi»  sternor  deferuient  Gradibus  minoribus  gr.  49  Sr  eorum  tangentibus  iuxu  regulam 
UdHibiti , contra  vero  regulant  diferoient  tangentibus  maioribus  quam  gr.  45.  Se  graiibas  correfpoo- 
dcniibus.  \ f .Sfc  4 . ' ' 

Si  vero,  qui*  cupiat  Graduum  minutorum  r4r  etiam  fecundorum  finus  . qu»  m rabula  non  ponuntur 
per  regulam  auream  intentum  cofcquetur.  Nam  reperto  firo  arcus, 8f  mHo&torum  adherentium;**  fuB- 
d utatur  a finu  proxime  maiori,  Se  obtinebitur  differentia  ; Oices  ergo  regula  trium:  fi  fcctrad* 60.  daUC 
V.  g fecunda  2©.  quid  d;ff.  reotla  reperta?  & inueoleS.d  ffcrentiatn  fecundis  datis  congruentem,  qu* 
addetur  finui  minuri  reperto, 8f  fiet  fidu*  aredi  dati  nocua  nedam  quo  ad’gndus.8r  minuta>ied etiam  q*i6- 
Udfecaoda.  v.g.  detur  arcus  G. 8.  4*.  S.  so  finus  erit  G. 8 M 4 j.P.i48 7848. ac  proxime  mwor  G 8. mi- 
nor.?}, finus  14467*4.  differentia  eft  287$  Dices  itaque  fi tJo.dam  iO  quid  »876.  differentia  ?&  pro- 
dibit pro  o > nonalis  cong  uens  9^8.  qte  addita  fi  iui  minoris  arcus  1484843.  coiliHcUecifimm 
14S4805.G.8.M  42. S aa.EodemquembJologarith  fiiuum, tangentes,  lbgarithmofq;  ipfarum  viq-icad 
fecunda  Graduum  obtineri  poterunt.  ...  '■  • ’ 1 ( 

Sf  vero  detur  finuS  , qui  nort  repedatur  in  tabui  s , Sequis  qupiat  cognofeere  quot  Gradu»  mimica  5c 
fecunda  illi  tefpoodeanc per  candent  rcgblamitiream  ideoofequi  poteiHnws.  Nim  repertcrftmi  proxi- 
mi mioort  * Se  a maiori  dato  fubdudo  reftibit  diftereotia  : iceiumque  eodem  fubduAo  a maiori 
Jiroxime  fidu  reperto  in  tibulis  reftabit  aha  d fferentu  maiora  Dices  itaque  fa  hafc  dufecerftia maior  iit 
Illam  minorem  ,qti  d dabunt  fecunda  <$0  Sc  obtuiebi*  fecunda  tu*  d ffJreacw  comprtencu  fisus  dati 
k proxime  tninori  v.g.  detur  finus  1484810. 

Qui  non  repentur  in  tabula  finuam  • fcd  pfoximi  minor  eft  148} 84 4.  qui  fubdudus  a maiori  dato 
1484910. relinquit  dtfertariam  96».fubduduS  vtrb  itefum  ipfe  repertus  finus  1487848.  a maiori  nro- 
jtim^  reperto  »n  tabulis  i48d724.reliaquit  d»fferemiiam  mliorem  a87d.d»coieaquc  fidifferehtia  »875. 
dat  differentiam  9 6i  qdid  dabunt  fecunda  60.  &Yeftimertt  fcc.  »0.  aHficbeendum  eft  in  taitgeittabus 
vel  logarithmis  in  tabula  non  repertis  j fi  quis  fcrupolofam  computbm  exoptet.  Veram  tute  fempef 
poterit  accipi  pro  dato  fiau  proxime  minor  , fi  Aon  <deb  cxi&a  requiratur  Uuppurasto. 

Sinus  verfut  reperttdr  iic«  infra  Gr.  90.  fi  accipiatur  dati  arcus  complementi  itnus>  Se  fub ducatur 
4 finu  toto.Natn  tcfididmcrit  finus  Verfus  illius «rc«s,arfi  fuperee  G pocipe ecceffum  fup.Gr.90  IHttsf-. 
que  quaere  finum.sdditus  enim  finus  finui  toti  conftjtuct  linum  verfum  illias  arcus. 

Si^rerb  quis  cilpiafaliruias  dati  finus  verfiarcuoliiuienire  demat  i fiou  toto  , fi  ipfo  mi  nor  fit  vel 
bide  versi  li  fit  maior  8e  r.- fi  lui  inucmatur  arcus , qu/  demptas  a quadrkat»  in  priori cafil  rcltqmc  illius 
fidus  verti  arcum,  flr  inpofteriori  cafu  additus  quadranti  idem  prarftat. 

d ^Tandem  6 quXranir  compt ementum  aliCuuls  aixU*  querendus  eft  in  altdra  i regione  graJuu  n,8r  mi- 
«idtorum  columna.  v.g.  fi  fit  querendum  complecnentumG.  8.  M.  p.  columuz  prime  fiii.T  * co  nple- 
Wntum  erii  in  extremi  dextra  G.81  .M  40.  Se  vkfl  verfp  Et  idem  ilferas  de  fioubus.taogentibus  •.  atque 
logarithmis  ipfoium,  qadrum  complethenta  fuatin  columna  corrcfpondente:  fub  correfpondenti- 
bus  arcuum  compietaeocis.-  > * 

* Ita  fiaas  complementi  arcus  G.io.M.iy.erit  fin«»e»cai,quMlluin  coplet  G.79  M^.qui  eft  9840407. 
ficuti  finus  complementi  arcus.  G 79  M 45  eft  finus  areas  G.io.  M.15.  oimirum  finus  17794,9. 

Denique  fi  quis  defideret  logarithmos  fecantium  is  poterit  a Jhtb er c logarithmos  finuum;  fcd  femper 
vtendo  iplis  contra  regulam,  vt  dixftra&.st  prUpof.  29.  Curauimus  autem  bas  tabulas  omnino  ab  ctco* 
cibus  ab  follita*  tibi  txibCtt,  quibus  tuto  vti  poflis,  vt  cxa&ii&ac  prsftitimus. 
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TABVLA  LOGARITHMICA 

. .EI  VS  CLV  E VSVS  EXPLICATVS. 

DOcuimtiscoroll.  prop.  Tr.  23.  logarithmos  applicatos  numeris  geometricis  in  tabulis 
finuum, arq;tangerium  Regule  auree  muneri  dcieruirc,  & inueucioni  quarti  propor- 
tionalis,& hoc  fieri  addendo  limul  logarithmos,  cu  in  ea  multiplicatio  requiritur,  vcJ 
fubducendo  »cum  diti  i lio  ab  ca  imperatur : dummodo  logarithmi  finteiuidvm  naturz, 
vt  dixi  pr.  26.  Tr  22.  sumi  vero  clt  logarithmus  abundans  , ficolle&i  logarithmi  fuere 
abundantes,  at  deficiens*  (i  fuere  deficientes*  fient*  & reliduum  A iubi ultione»  abu  nd  ns 
erit  j fi  logarithmi  tubdufti, '&  is  a quo  fubduciturj  fuit  abundans:  at  deficiens»  Ii  ijdem 
fuere  deficientes.  Scircvcrohoc  deferuit,  vr  cognofcamus  , cuius  mmrz  fit  quarrus 
proportionalis  ,qui  cllicitur;  fiat  enim  loco  finus  fumma  , vel  reliduum  abundans, cum 
Problema  pro  quarto  proportionali  promittit  linum,  vel  tangentis  minoris quim  erad. 

45-  fi  promittat  tangenrem.-fiat  autem  loco  tccanris,cum  clt  refidufi  deficiens.  & Prob. 
iccantem  promittit  , quod  fi  promittat  inueniendam  tangentem  , illa  tangens,  vtpote 
deficiens , erit  Graduum  maiorum  quim  G.  45.  vt  dicimus  expen  rf.  rrac»  21. 

Atii  calus  ferar  quod  vtamur  logarithmis  diuerfz  naiurz»  iciliccr,  quod  fit  vnus  defici- 
ens, alter  abundans,  vt  logarirhmo  finuum,  &lo;ari  hmo, tangentium  Graduum  maio- 
rum qua  ,G.  45  vel  logarrhm.  vt  finuum  , & logarithmis  iplis  vt  fecantium,  tunc  cum 
regula  aurea  docet  vci  multiplicatione,  in  logarithmis  vtendum  clt  lubdultionc,  & 
quod  rcltat  * maiori  loganthmo  .i  quo  fubdu&io  facta  cft, denominatur,  & Ii  ille  erat 
abundans  reliduum  * quoq*  eit  abundans,  fi  deficiens  refiduum  quoq;  eft  dcficiens^Dum 
autem  regula  aurea  vtitur  diuifionc;  (i  logarithmi  fine  diucriz  naturz,  vtendum  eft  ad- 
ditione , vt  dixi  coroll  prop.  26.  Tr.  22.^  totum  quod  confi  itur  a m liori  logarirhmo 
additorum,  vocatur  abundans  , vel  deficiens : quare  fi  fiat  additio refiduo a lubdu&io- 
ne,qui  ex  dictis  apeilerur  abundans»  <5e  iltud  fit  uiaius  lumma»quoq;  erit  abundans,  fc- 
cus  ii  deficiens . Vnde  icics*vt  utpra  cuius,  naturz  fit  quartus  proportionalis  ,vtipsu  re- 
periasin  T.bulis . 

Rario  huius  rei  clt,  quia  fi  addas  logarithmu,  o vnitatib  is  ? . reftat  3.  Ergo  fi  addas  2 def- 
ficicns,idc(f  defectum  duarum  vnitatum  log.  3.  oportet . quod  reftet  minus  * quam  j. 
cum  ponere  rei  defectum  (it  ipfd m rem, auferre , & ideo  remanet  1 abundans.Stc  fi  de- 
fcctiuolog.  Vg*  *.  addas  2*  log  cithmum  pofitiuum  oportet  ,vt  rem-neat  minus  quam 
3*defettiuum,idclt  1. quia  poncreq tid  verum, 5c  pofi tiuum eft  auferre defc Cium . Vn- 
de addere  clt  idem , ac  lubducerc.  At  Ii  fubducas,o.  a 3.  log-abundante  remanet  3.  Ergo 
fi  auferas  2.  nunus  quam  o.  ideit  dcfe&um  dilatum  vnitatfini » oportet , quod  crelcat 
& fit  5.  quia  lubdncis  defectum  2.  tollitur  autem  dcfeCtus  per  rem  politluam,  vnde  fub- 
ducefe  dctfiocntcs  logarithmos  ab  abundantibus  etit  addere  abundantibus*  ideoque  id 
quod Iconfi  . rur,  erit  pofitiuum»  & abundans  . Verum  fi  i.  j.dcfc&iuo  auferas  logarith. 
pofitiuum  , & abundante  nempe  2-  facies  vtique  magis  deficieliffi » nempe  3.  vniratibua 
infra  o cui  eni-u  magis  aufertur  rei  pofitiuz,  magis  detficir.  Vnde  auferte  eft  idem  quod 
addere,  5C  id  quod  fit  clt  negatiuum  magis . Si  vero  i negariuo  auferas  negatiuum , cla- 
rum dt  quod  erit  m nus  negatiuum,  & fi  addas  erit  magis  negatitium  . Vnde  folumin 
additione,  vel  lubdudione  logartthmorum  oppofite  naturz  mutatur  fubdu&jo  in  ad- 
ditionem, Sc  additio  in  tubtraCtioqpm . Ideoque  in  tangentium  logarithmis  fuper,  • 

fcribitur  iccundum  regulam  , inferius  contra  reguli  quia  cum  , vt  deficientes  fumantur 
fcre.lcmper  cum  abundantibus  finubus,  vel  tangentibus  adhibcntur,&  idem  dicendum 
eft  de  logarirmhis  finunm,fi  vfurpentur,vt  fccantium,fcr£  enim  femper  contra  reguUm 
adhibendi,  quia  cum  finibus  adhibentur. 
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M O N 1 T V M. 

Cum  literarius  cufor  aliqua  libi  clam  impreflerir  exemplaria  mancha  amnico  folijfque 
reculis,&  figuris  deficientia, Priuilegium  i Cclfitudine  Regali  Sabaudig  Ducis . &e.  ob- 
tinere coa&us  Tum  ,ne  alius  quam  aroedeftinarus  bibliopola  , hos  noilros  libros  expo- 
nat : Sed  quia  non  vbiqne  locorum  hoc  Priuilegium  eXtendirar  5 ideo  omnes  monere 
cogor  > ne  huiuimodi  imperfcTta  volumina, in  lui  incomodum , mcique detrimentum 
emant ; Ar  ne  Tolium  fine  Tui  vtilitate  libro  imponeretur, fuperioreni  doCltinam  cal- 
culi loganrhmici  penitus  expliAtiuam  tibi  communicaui  ■ 
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22397 

9977628 

10 

22592 

9977433 

9 

22788 

9977237 

8 

22985 

9977040 

7 

23183 

9976843 

6 

23582 

9976645 

5 

235*2 

9976445 

4 

237* : 

9976245 

3 

•239*5 

9976044 

2 
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9975842 

l 
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V 

Sinus. 

Logurnhmi 
Mnuun j. 

Tungcntt' 

Vijftrcntu 
’y  Logam 

Tungtnits 

Logunthmi 

Sinuum. 
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0 

1 

3 

4 

5 

6 
7 

6975*5 

700+67 

703369 

706170 

16617++! 

16585929 

265+4587 

16503+16 

699269 

702193 

105116 

708039 

26603052 

26561335 

26519788 

2647841 1 

14300660 1 
142411234 

141820765 

>41235335 

24390 

24594 

24799 

25005 

99756+0 

9975437 

9975235 

9975028 

60 
59 
5* 
5 y 

709172 

712073 

714975 

717876 

16+62+18 

26+11589 

26380927 

263+0+28 

710962 

713886 

716809 

719733 

26437207 

26396171 

26355301 

2631+593 

14065+48! 

1+OO7S5+5 

139507087 

138940+29 

2521  1 
25418 
25626 
25815 

997+822 

997+615 

9974+08 

997+100 

56 

55 

54 

S? 

8 

9 

10 
1 I 
12 

13 

14 
1 5 

720777 

713678 

726(79 

719480 

2630009+ 

16259923 

26219913 

26180067 

712657 

725580 

72850+ 

731+28 

2628+05C 

26233669 

26193++S 

26153390 

138378319 

137820702 

137267525 

136718731 

26044 

2625+ 

26+65 

26677 

9973991 

9973781 

9973570 

9973358 

Si 

)■ 

50 

49 

73138! 

73.518! 

738183 

7+108+ 

26140377 

26IOO842 

2606 146 5 

26022244 

734353 

737277 

740202 

743127 

26113487 

26073738 

26034146 

25994709 
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134566419 

26890 
27104 
27319 
2753  5 

•9973H5 

9972931 

9972717 

9972502 

48 
+7 
46 
♦ 5 

16 

17 

1 8 
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20 

21 

22 

2.L 

24 

25 

26 
—7 

743985 

746886 

74978^ 

752688 

25983176 

25944260 

25905496 

25866884 

7+6052 

7+8978 

751903 

75+829 

25955424 

25916290 

25877308 

25838477 

13403880+ 

133515636 

132995769 

132+80297 

27752 

27970 

28188 

28407 

9972286 

9972069 

99718SI 

9971633 

4+ 

43 

42 

_4i 

40 

39 

3? 

37 

36 

35 

34 

Jj 

3- 

31 

■30 

29 

28 

27 

26 

21 

24 

23 

22 

21 

20 

10 
18 

21 
16 
>5 
14 

22 
12 

1 1 
10 

~T 

7 

6 

5 

4 

3 

2 

1 

O 

M. 

755588 

758589 

761389 

76+19C 

25828423 

2579OIIO 

2575*942 
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75775+ 
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766532 

25799796 
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28848 

29070 
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997H94 
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9970751 
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77009C 
77299« 
775«9‘ 
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25563273 

769+59 

772385 
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25608570 
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25533082 
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25383772 
253+6785 
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25273216 
25236632 
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126S9121I 
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29740 

29965 
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9969628 
9969+0 1 
9969173 
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9968715 
9968+85 

996825+ 
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29 

30 

31 

778791 
781691 
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25+88798 

25+S1769 
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78116+ 
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787017 
7899+4 

32 

33 

34 

35 

790591 

793291 

796191 
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25378119 

25341498 
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792871 
795799 
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126123842 
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31797 
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36 
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39 
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804889 

807789 
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25124571 

804581 
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810+37 
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25200178 

25163857 
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25091602 
2505566+ 
2561985+ 
2+98+170 
249+86  1C 

24913177 

24877866 

24842680 

24807613 

124288195 

123837634 

123390142 

122946003 

122505017 

122067151 

121632370 

121200643 

120771937 

120346235 

119923488 

119503669 

II9O8689O 

118672834 

118261757 

32264 

32498 

32733 

32969 

3 3200 
3 3444 
33683 
3 392  3 

3+163 

3++0+ 

3+6+6 

3+889 

35133 

35378 

35623 

9967789 

9967555 

9967320 

99670*5 

9966*49 

9966612 

996637+ 

9966135 

9965895 

9965655 

9965+1+ 

9965172 

996+929 

996+685 

996+4+0 

996+19* 

99639+8 

9963701 

9963+5+ 

996:20+ 

996295+ 

9962703 

9962+52 

9962200 

99619+7 

40 

41 

42 

43 

44 

45 

46 

47 

813587 

816486 

819385 

822284 

825181 

828082 

830981 

833880 

25088+70 

25053298 

25017853 

7+982533 

2+9+73+0 

2+912272 

2+877326 

2+8+2502 

81629-I 

8 19221 
822150 
825079 

828008 

830937 

833866 

836795 

48 

49 

50 

51 

836778 

839677 

8+1575 

8+5+7+ 

24807799 

24773219 

24738761 

24704420 

83972+ 

8+2653 

8+5583 

8+8513 

2+772666 
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2+703138 

2+668551 

52 

53 

54 

55 

56 

57 

58 

59 
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&51271 

85+169 

857067 

8S9965 

862863 

86*761 

868659 

»72557 

24670196 

24636090 

24602 100 
24568228 

85 1+43 

8 54374 

857304 

860234 

24634080 

24599726 

2+565+87 

24531365 

117447864 
117044995 
1 1664498  5 
1 16247668 

36116 

36364 

36613 

36863 

37H4 

37366 

37619 

37872 

38126 

24534473 

24500829 

24467298 

24433880 

24400578 

863  164 

86  6095 
869  Ols 
871  956 
874886 

2+497359 

24+63+63 

24429679 

2+396008 

2+362452 
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115071619 
1 14684819 
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Smus . 

Loganthmi 

Sinuum. 

Tangentes. 

Differentia 
& Logarit 
Tangent. 

Tangentes 

Logaiubm 

Sinuum. 
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Sinus • 

0 

1 

2 
3 

»71557 

«74455 

»77553 

880250 

24400578 

24367384 

24334302 

24301329 

874886 

»77817 

880748 

88368O 

24362452 

24329003 

24295665 
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114500579 

113918875 
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3838 
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3889. 
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996169 

996143« 
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6 

5 

5 

5 
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_5 

5 

5 

8 

_4 

4 

4 

4' 

_4 

4' 

4 

4 

4 

4 

5 

6 
7 

883148 

886045 

888943 

891840 

24268467 

24235712 

24203064 
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24138089 

24105760 

24073540 

24041422 

- 866 1 1 
889545 
892475 
895407 

24229316 
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24163396 

=4130595 

112788878 
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112047814 
1 1 1680940 

3915 

39405 

39668 

39928 

8 

9 

10 

11 

894757 

897654 

900551 

9034=8 

898339 

901271 

904204 

907137 

24097900 

24065309 

24032827 

„ 24000446 

111316432 
I IO954164 
IIO594415 

1 10236764 
109881598 
109528589 
109177805 

108829233 

40189 

40451 

40713 

40976 

995989' 

9959632 

9959370 

9959107 

9958844 

9958580 

9958315 

9958049 

9957782 

9957515 

9957=47 

9956978 

12 

13 

14 
ij_ 

16 

17 

18 
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20 

21 
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24 

** 

26 

27 

28 

29 
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906325 
909222 
9I2II9 
915016 
917913 
920809 
923706 
926602 
929498 
932395 
93529 1 
938187 

24009408 

34977495 

25945985 

259H97» 

910070 

9U003 

9M936 

918870 

23968168 

23935990 

23903914 

23871940 

41240 

41505 

4I77I 

42038 

42306 

42575 

42845 

43115 

25882575 
23850867 
258 I946O 
_237»8l 53 

2375694= 

=5725832 

23694818 

23663900 

921804 
9247  3 8 
92776 l 
93O6O5 

=3840067 

=3808292 

23776615 

=3745038 

108482852 

108138767 

107796712 

107456902 

107119198 

IO6783466 

IO6449917 

106118428 

955559 

956475 

939407 

94=545 

=3713557 

2J682174 

23650887 

23619695 

45386 

43658 

43931 

44205 

9956708 

995*437 

9956165 

9955893 

4< 

3« 

3: 

_y 

3< 

3 

3' 

3: 

3 

: 3< 
21 
3 

$ 

2; 

94108; 
943979 
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94977 1 

2363 3o8c 
23602355 
23571725 
23541 I9C 

94>277 

948212 

95U47 

95408? 

23588601 

23557601 

23526695 

_2 549588; 

23465163 

23434135 

23403999 

25373556 

105788969 

105461519 

IO5136063 

104812581 

44479 

44754 

45030 

45307 

9955620 

9955346 

9955071 
995479 s 

9954518 

90  ■)4-4r 
995396z 

995  $68 ; 

95266- 

95-5  563 

958458 

961554 

23510748 

23480290 

2345014; 

23419980 

9 57019 
95 99$4 
962890 
9658=6 

10449105$ 

104171468 

103853919 

103538166 

4SS8S 

45*64 

4*144 

464=4 

32 

33 

34 

35 
56 
37 
3* 
£9 

40 

41 

42 

43 

44 

45 

46 

47 
4« 

49 

50 

< 1 

964249 
967144 
9700 J9 
972934 

2358990S 

23359927 

233^0036 

23300235 

968761 

971699 

974616 

977575 

23343203 

2,5312940 

23282766 

23252681 

103224405 

102912514 

102602473 

102294266 

101987889 

101683314 

101380525 

101079507 

46705 
469S7 
4727C 
475  54 

995340? 

9953122 

995284^ 
99*  2557 

9758=9 

9787=4 

9S1619 

-984514 

987408 

990505 

99.5.198 

996C92 

23270525 

23240903 
2321 1 368 
23181920 
23152560 

23123287 

23094100 

23064999 

980509 

98;446 

98638  ? 
989320 

23222686 

23192778 

23I62956 

2JI3J220 

47«39 

48125 

484ft 

48700 

9952274 

9951990 

995170% 

9951419 

14 

2j 

21 

2 

2C 

1« 

ii 

1; 

1; 
M 
1 : 
11 
11 
1C 
5 
1 
7 
( 
j 

1 

992*57 

995195 

998133 

1001072 

2TIOJ572 

23074010 

2304453? 

23015141 

100780346 

100482822 

100187022 

99893042 

99600655 

99310047 

99021104 

98733810 

48988 

49277 

49567 

49858 

99  5 1 1 ? 2 
9950844 
99505  5 5 
995026*’ 

998987 

100 1-S3  1 
1004775 
ICO7669 
1010563 
1013457 
i 1016351 
101974  s 

=3055985 

=5007056 

22978212 

22949449 

1004010 

1006949 

1009887 

1012825 

22985836 

22956615 

22927478 

22898421 

50149 

50441 

50734 

51028 

9949976 
99496« < 
9949393 
9949100 
9948807 
994851; 

9948218 

9947922 

22920769 

22892172 

22863658 

1015763 

1018702 

1021641 

I024580 

22869446 

22840553 

22811742 

22783015 

98448162 

98164135 

97881716 

97600790 

51323 

51619 

51916 

5*214 

52 

53 

54 

55 

IO22139 
IO25032 
1027926 
IO ;o8 1 e 

22806878 
227786C9 
22750420 
.72^223  1 1 

1027519 

1030459 

1033399 

IO36339 
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2=7=5798 

22697309 

22668899 
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52811 
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53412 
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9947327 

9947028 
9946729 

56 

57 
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<9 
60 
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1042-92 
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IO45 L60  22 5 84 140 
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53714 

54017 
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5 4626 
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9946128 

9945825 

99455=3 
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4=582951 ' 1051042,  22528019 

95143611 

54932 
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Tangtntts 
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III 1799 


11956635 

11930216 

903865 
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«1851344 
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»1799091 
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\Log<uitbmi\ 
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150045* 
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1509383 
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1842/2513 
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9875056 

>6 

j 

1578/09 
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7 
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5? 

• 
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18277747 
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1613675 
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15 
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45 

14 
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18130301 
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44 

17 
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43 

I» 
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42 
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18075533 
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9867144 
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22 
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9S66671 
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23 
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24 

1633259 
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35 

26 
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I661466 

1794*835 
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33 

28 

l6447?8 

18050031 
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29 
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17*94997 
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31 

30 
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29 
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1798050; 

1679408 

17*41435 

5954485; 

139068 

9801S95 

2» 

33 

1659082 

17963198 

1682399 

17823641 

59438989 

I39S57 

9861413 

27 

34 

166195 l 

17945922 

1685390 

17805875 

59333490 

140047 

9860930 

2(1 

M 

1664819 

17928677 

1688*82 

17788139 

5922835? 

14053* 

9*60446 

*5 

J4 

1667687 

17911463 

1691374 

1777043  3 

59123576 

141030 

9» 5996 J 

24 

37 

I670555 

17894,81 

1694366 

17752759 

59019157 

141522 

9> 5947 5 

*3 

)S 

1673423 

17877128 

1697358 

17735U3 

58915095 

142015 

9858989 

22 

39 

1676291 

17860006 

1700351 

17717497 

58811 388 

142509 

oSsS  502 

21 

40 

1079159 

•7842915 

1703  344 

17699911 

58708035 

143004] 

9858014 

20 

4i 

1682027 

17825852 

■1706537 

17682352 

5860503^ 

143500 

9857525 

19  . 

42 

I684894 

17808S20 

1709331 

17664823 

58502385 

14J997 

9857035 

18 

43 

1687761 

17791817 

1712325 

17647322 

58400087 

144495 

9856544 

17 

44 

1690628 

17774843 

1715319 

17629849 

58298138 

1.44994 

9856053 

16 

45 

1693495 

1 17757899 

1718313 

17612406 

58196536 

14549  5 

9355561 

15 

46 

1696*62 

! 177409*5 

1721308 

17594992 

58095279 

145993 

9855068 

14 

47 

1699229 

17724IOO 

1724304 

17577606 

57994366 

146494 

9854574 

13 

4* 

1702095 

17707244 

1727300 

17560*4« 

57893795 

146996 

9S54079 

12 

49 

1704962 

17690418 

1730296 

17542919 

57793564 

147499 

9*535*3 

fl 

59 

170782! 

17673622 

1733292 

17525619 

57693670 

1 48OO  j 

9853087 

IO 

>1 

1710694 

17656856 

1736287 

17508349 

57S94I l 1 

148507 

9852  <90 

9 

51 

1713560 

176401 18 

1739284 

17491106 

57494885 

149012 

9» 52092 

8 

53 

5 1716426 

1762340* 

1742281 

1747389° 

57595990 

149518 

9851593 

7 

54 

1719*9* 

17606726 

1745278 

17456701 

57297425 

150025 

9851093 

6 

55 

I722I57 

1 7 < 9007  3 

1748275 

1743954C 

5719918S 

150533 

9850593 

5 

56 

1725022 

17573448 

• 1751273 

17422406 

57101277 

151042 

985009; 

4 

57 

1727887 

17556851 

1754271 

17405299 

57003690 

15155; 

9849590 

3 

5« 

1730752 

17540283 

1757270 

17388220 

56906425 

152063 

9849087 

2 

59 

1733617 

17 <2. 3744 

1760269 

17371 169 

<6809480 

152575 

9*4858' 

1 

60 

173648; 

17507234 

176)268 

17354146 

56712854 

15I088 

9848078 

O 

M. 

U.  ko! 


Digitized  by  Google 


Contra  regulam  aahibendij 


L.ioj  llu+ta  Regulam  adlul-x  i.di. 


M 

Sinus.  . 

Sinuum. 

Tannmes 

VijftrauM 

Lognnt. 

Tangent. 

Tunitntes 

Cogmtbmi 

Simum . 

Sinus . 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 
7 

1/304*  2 

1739347 

1742211 

1745075 

17507234) 

17490751 

17474296 

17457869 

1763268 

1766268 

1769268 

1772268 

17354146 
17337150 
17320i8i 
__J7  3052  39 
17286324 

17269435 

17252573 

17235738 

56712S5+ 

56616545 

56520550 

56424*68 

1530S8 

155601 

154115 

154630 

9848078 

9*47572 

9*47066 

9*46559 

So 

59 

5* 

-3 

55 

54 

53 

5» 

SI 

£ 

1747939 

1750803 

1753667 

1756531 

174414/0 

17425098 

17408754 

17392438 

1775269 

177*270 

1781271 

1784272 

5623949* 

5625+439 

56139689 

56045247 

15)146 

15)663 

156181 

IS6700 

98460)1 

9*45542 

9*45032 

9*44521 

8 

9 

10 

11 
TT 
il 
14 

LL 

16 

17 

18 

19 

20 
21 
22 

23 

24 
-5 
26 
+7 
28 

29 

30 

31  , 

9 2 

33 

34 
3j_ 

36 

37 
3» 
39_ 

40 

41 

42 

43 

1759394 

176125* 

1765121 

1767984 

17376149 

17359*87 

17343652 

17327444 

I787274!  17218929 
1790276  17202147 
1793278  17181391 
I796281'  I7I6W66I 

55951112 

558572S3 

55763759 

S5670539 

I57220(  9*44010 
157740  9843498 
158261  9842985 
158783  9842471 

1770847 

1773710 

1776573 

1779435 

173H263 

17295109 

17278982 

1726*882 

17992*4 

1802287 

1805291 

I80829S 

17151957 
17135279 
171 18627 
17182001 

555776221  1)9306  9841956 

55485007  1 59*  30^  9841440 
55392692  I60355  984092+ 
5530O6761  160881  9S+0+07 

-3 

47 

4« 

45 

44 

43 

41 

4» 

1782298 
1785 160 
1788021 
1790884 

17246809 

17230762 

1?2 14742 
1719*749 

1811299 

1814303 

1817308 

1820313 

17085+01!  55208958 
17068827]  55117535 
17052279'  55029406 
17035757!  54935569 

16140»  9839889 
161935  9839370 
162463;  9S38850 
16*992;  9*38329 

1793740 

1796608 

1799459 

1802311 

1718278 

1716684 
I7I50921 
171  3 504 

182531S 

1826524 

1829329 

18*21:5 

17019261’  54S45022I  163522 
17002790;  54754764>  164053 
16986344  5466+793  1645*5 
16969924'  54575107'  165117 

98378O8 

9837286 

9836763 

9836239 

40 

39 

38 

37 

1805 192 
1808653 
iSlOyli 

181 J774 

171191/9 

1710334: 

17087531 

17071746 

17055987 

17040154 

17024547 

17008866 

18553+2 

I83S349 

1*41357 

1*44365 

109>3)29 

10939158 

16920812 

16904491 

54485/05 
54396586 
54307748 
542  19 190 

16)0)0 

100184 

166719 

167255 

9*35714 
9*35  **9 

9*34663 

9*34136 

36 

35 

34 

33 

1816634 

1819495 

1822355 

1825215 

1*47373 

1850382 

1853391 

1856400 

16888195 

16871924 

16855678 

16839458 

54130911 

54042909 

53955183 

538677H 

167792 
1 68 3 30 
168869 
1 69408 

9833608 

9833079 

9*3+549 

9832019 

*2 

31 

30 

29 

28 

27 

26 

25 

1828075 

1830935 

1833795 

1S36654 

1839511 

1842372 

1845251 

184*090 

16993210 

16977579 

16961973 

16946392 

1859409 

1862419 

1865429 

1868439 

16823262 
16807090 
16790942 
_1 67  748  18 
I6758718 
167426+2 
16726590 
16710561 

53780,52 

53693644 

5 3607006 
535+0637 
53434536 

5334*702 

53263134 

53177*31 

169948 

170489 

171031 

171574 

98^1488 

9830956 

9830423 

9829889 

I693O836 

169M305 

16899799 

!6884?I7 

18714+9 

1874460 

1*77471 

1880482 

1721 »8 
172663 
173209 
173756 

9829354 

9828818 

9328282 

98-27*44. 

24 

; 

22 

21 

1850949 

1853808 

1856666 

1859124 

16808800 

168J342' 

I6838O2I 

l6S226?S 

1883494 

!88650i« 

18895 1 F 
189253  J 

16694557 

1667*577 

16662611 

16646688 

53092/92 
5 5008016 
52923503 

52839251 

174*03 
17485I 
175400 
175950 
176501 
177053 
177606 
178  160 

982/200 

9826667 

9826128 

9825587 

20 

19 

18 

i? 

16 

15 

14 

13 

44 

45 

46 

47 

48 

49 

50 

51 

1862382 

1865240 

J868098 

1870956 

I68O728O 

16791946 

16776636 

1676135» 

189554+ 

1898558 

1901572 

1904186 

166 30779 
16614893 
16599030 
16583191 

52755+59 

5+671525 

525*8048 

52504826 

9825040 

98245O4 

9823961 

9823417 

1873813,  16746090 
1876670!  16730853 
1879527  16715640 
1882384)  1670045’ 

1907601 

1910616 

1913632 

1916648 

J6567375 
16551583 
16535814 
16520068 
165043+5 
16+886+5 
I6+72968 
1 64573 1 3 

5242185 7 
12339140 
52256673 
>2174455 

178715 

179270 

179826 

180383 

9821*72 

98+2227 
982178 1 
9821234 

12 
1 1 
10 
9 
8 
7 
6 
5 
4 
3 
2 
I 

F~° 

' M. 

52 

53 

54 

55 

56 

57 
5« 

59 

60 

1885*41 

1888098 

1890954 

1893810 

16685286 

16670145 

16655028 

16639934 

16624864 

166C9817 

16594794 

16579794 

1919664 

1922680 

1925697 

1928714 

52092485 

52010762 

51929285 

51848053 

180941 
181500 
18 2060 
IS262I 
1*31*3 
1837*5 

1*4308 

3*4*72 

1*543 7 

9820686 

9820137 
9819587 
9819037 
9* 1 8+86 
9817934 
9817381 
98 16827 
98X6i72, 

1896666 

I899522 

1902378 

1905234 

1931731 
2934749 
193776- 
, 194078S 

1644168) 

I6426071 

I6410486 

16394922 

51767065 

51686321 

51605820 

51525561 

1908090 

1^5648 1* 

1943*03 

16379381 

51445543 

IContra  regulam  adhibendi 


f.ifl  ~ flwxTa. R egulam  adhibcndij 


M. 

Sinus. 

k ofArtihmt 

Sinum, 

Tangentes 

Differentia 
iy  Logarii 
Tangent. 

Tangente 

Loganihm 

Sinuum. 

Smus 

0 

I 
1 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

II 
12 
»3 
14 
»5 

190809 

I9109+S 

191)800 

1916655 

16564*18 

16549865 

1653+935 

16520028 

19+3S03 
- 1946822 
19+98+1 
1952861 

1637935 

16363862 

16348365 

16)32890 

5 1+4554: 
5136)76 
5128622 
SV206922 

1*5437)  981627 

1860031  9*1571 

1*657o[  9*15160 

187U8:  0*14.60 

1919510 

1922365 

1925220 

1928074 

165055+4 

16490283 

16475445 

I646063O 

1955881 

1658901 

1961922 

1964943 

1967964 

1970985 

197+007 

1977029 

16317438 

16302008 

16286600 

16271214 

51127855 

51049023 

50970425 

5089206C 

18770« 

+77175 

188845 

189416 

9*14041 

9813486 

9814926 

9*12166 

19)09:8 

19)3782 

1936636 

1939490 

16445837 

16431067 

16416320 

I6401596 

l625>849 

16240506 

16225185 

10209886 

508  13927 
SO736025 
50658353 
SO58091C 

189988 

190561 

191135 

191710 

98  U85C 
981124 

981O68C 

1942344 

1945197 

1948050 

1950903 

16386S95 

16372216 

163S75S9 

16342924 

1980052 

1983075 

1986098 

1989122 

16194610 
16 1793 5 5 
16164121 
1614*908 

5QS03695 

50426707 

50349935 

50273407 

192285 

192861 

>93438 

194016 

9*09551 

980*986 

9*08420 

16 

»7 

lS 

»9 

1953756 

1956609 

1959462 

1962114 

16328311 

16313720 

16299151 

16284604 

1992146 

1995171 

199*196 

2001221 

16133716 
161 18545 
16103395 
16088266 

50197092 

194595 

9807285 

50120999 

50045127 

4996947 s 

■95175 

■»5756 

196338 

9806716 

9*06147 

20 

21 

22 

23 

1965166 

1968018 

1970870 

1973722 

16270079 

16^55576 

16241095 

16226636 

2004247 

2007273 

2010299 

2013326 

16073159 
1 605  807  3 
'16043008 
16027964 

49894042 

4981*827 

49743*29 

4966904T 

196920 

197503 

X98087 

198672 

9805006 

9804434 

9803861 

9803287 

9802712 

9802137 

9801561 

__ 

• 

3 

2 

2 

2 

2 

2 

24 

25 

3 

28 

29 

30 

u 

32 

33 

34 

LL 

36* 

37 

38 

39 

1976574 

1979425 

1982276 

1985127 

16212198 

16197782 

16183388 

16169016 

2016355 

2019380 

2022408 

2025436 

160 12940 
'5997937 
15982955 
I 5967994 

49594481 

49)20130 

49445993 

49372C6Q 

19925* 

199*45 

200435 

201022 

1987978 

1990829 

199)679 

1996530 

16154605 

16140336 

16126028 

1^111742 

2028464 

2031495 

2034522 

2037552 

15953053 
1 593*133 
15923233 
1 5908  355 

49*9*? 5? 
49224856 

4915156< 
4907*4* 3 

2016*2 
202203 
20279 < 

203387 

98004C6 

9799*27 

9799247 

1999  3 8<> 
2002230 
2005080 
2007930 

16097477 
1 <^)8  3232 
16069008 
I6054805 

2040582 

2043612 

204664? 

2049674 

15*93497 

>5878658 

15863839 

13849040 

15834261 

15819502 

15804744 

■5790046 

49005610 

+8932945 

48860488 

48788238 

2059*0 

204574 

205169 

205765 

979*086 

9797504 

979692 l 
9796317 

2010780 
201 3629 
2016478 
2019*27 

1604062) 

16026462 

16012322 

15998203 

2052705 

4055737 

2058769 

2O61801 

48716193 

48644352 

48572714 

48501278 

206 J62 
206960 
207558 

208l*7 

979575? 

$795-168 

9794582 

40 

2022176 

15984105 

40648  14. 

1577534* 

48430043 

208757 

4i 

2025025 

1597002S 

2067867 

I 5760670 

48359008 

209358 

9792818 

42 

2027*74 

1*955972 

207Q900 

15746012 

48288171 

20996O 

43 

2030722 

15941936 

2073954 

M73I373 

48217531 

21*016  3 

9791658 

44 

2033570 

15927921 

2076968 

■571675+ 

48147088 

21  1 167 

- 

45 

2036418 

15913926 

208COO2 

15702154 

48076841 

211772 

97904*5 

46 

2039266 

15899951 

2083C37 

15687573 

48006790 

212378 

9789862 

47 

2042M4 

15885996 

2086073 

15673012 

42936934 

212984 

9789268 

48 

2044962 

15872062 

2089109* 

1565*461 

47867274 

213591 

9788624 

49 

2047809 

15858148 

2092145 

'56+3949 

47797809 

2 14 I 99 

9788079 

50 

2050656 

15844254 

2095182 

1)629446 

47728538 

214*08 

9787483 

ii. 

2053503 

15830371 

2098219 

15614953 

47619+60 

215418 

9786886 

52 

2056350 

15816518 

2101256 

15600489 

47590*75 

* 216O29 

97862S8 

5 3 

2O59197 

1580268S 

210429! 

1 5586644 

47521882 

216641 

97*1689 

54 

2062043 

15788871 

2107351 

>5571617 

474535*0 

2172*4 

97X5090 

55 

2O64889 

15775077 

2110369 

1 555721C 

+7381067 

217867 

9784490 

<6 

2067735 

15761303 

2113407 

155428:: 

47316942 

218481 

9783889 

57 

2O7O581 

15747559 

2116446 

1552846? 

47249003 

2I9096 

97S52S7 

58 

2073427 

15735824 

2119485 

15514! 12 

47181249 

2I97I2 

97826*4 

59 

2076272 

15720109 

2122525 

T549978C 

4711 J680 

220329 

97820S0 

60 

2079117 

15 7064 14 

21255651 

■5485+67 

470462951 

220947 

9781476 

O. ; 


Contia  regulam  aahibcndij 


jluxta  Regulam  adhibendt. 


Logartthmt\ 


Sinuum, 


2090+97 

209*342 

2096180 


2099030 


153X5155 

15301062 

15287026 

15272988 


2162077; 

2165122 

2168167J 


46057192 


976*559 


2216946 


9754005 

9753423 

9752781 

8752138 


9750203 

9749557 


2308682 


212*565 

2128005 

2141646 

2134687 

154*5467 
15471171 
15456*96 
1 54410 ;9 

47046295 

46979093 

46912075 

46845140 

■21 37729 
2140771 
2143814 
2146857 

1541*401 
154141*1 
15399979 
1 15385796 

467785*7 

46712115 

46645823 

46579711 

14*6845*1 


334547* 


973578$ 
97351*4 
97  344  59 
9733791 


4*615*28 

42579514 

4*5*3937 

4*468497 


267764 

268447 
2691 30 
269*14 


14500955 

144*787» 

14474*17 

14461771 


2348547 

2151616 

31546*6 


270499 

27I18J 

271872 


2 7*5  60'  973'12ol 


42193534 


42138706 
420842 1 1 
4202984' 


4176000; 

41706424 

41652974 

4159965' 

41546464 

41493407 

41440480 


9,-22  34C 

9-21659 

9720977 

9710*92 


2413098 

2416176 


4-H77775I 


241075C 

2413574 


299372 

?OCC95 


2487101 

2490193 


241639/ 


9702957I  0 


ii*  Kalium  aotaibcndil 


T*n?enics 


2430507 

2433329 

1436  ISO 
243*971 


2518013 

2521106 

2524200 

2527294 


13791 148 
13778870 
1 3766606 


3971,3852 


13754355! 


39568006! 


137421171 


2555105 

2558264 

2561364 

2 564464 


1 36+4680 
13632559 
13620450 


Spicee 

39088998 

39041695 


96887‘9 


1360835+!  38994501 


96829X1 

968220+ 


9677824 


9669718 

9668976 


9664508 


37494964 

37451210 

37407551 

37363987 


2679492 


2464352 

14006557 

2467171 

13995124 

2469990 

13983705 

1472809 

13972300 

2475628 

1 3960909 

2478446 

13949532 

2481264 

13938168 

2484082 

13926818 

Uiffcrtnlim 

ty  JLcft*rit>\  Tabentes, 

Tahfcnt. 

13889854 

40107809 

13*77468 

40058165 

13865095 

40008633 

13852737 

39959218 

13840392 

39909917 

1382*061 

13*15743 

13803439 

39762695 

fluxra  Reculam  adhibendi. | 


M. 

Sinus. 

Lo^unthnu 

Sinuant. 

Tangentes 

Ptffu  entia 
J*  Loytrit 
Tan??*' 

Tangentei 

'jofaillhmi. 

Sintum. 

Sinus 

o 

2)8819° 

13516255 

2679492 

131955/2 

37320517 

1466S3 

96)92)8 

60 

1 

2>9lOOO 

13505404 

2682610 

13157943 

3727714» 

34746  jj 

96)8505 

59 

2 

1S9581Q 

13494570 

2685728 

13146326 

»7233859 

34*244 
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5» 

j 

2596618 

134837441 

2688847 

13134720 

37190670 

349026 

9656996 

57 

4 

2599427 

134/2934 

2691966 

131231261 

3714/574 

349808 

90)6240 

>6 

5 

26022)6 

134^2435 

2695086 

13111544] 

37104570 

350591 

96)54*4 

55 

6 

2605041 

13451348 

2698206 

1 309997  i\ 

37061659 

3 5 X 375! 

9654727 

54 

7 

26078  5 » 

13440573 

2701327 

I30884!  3' 

37018840 

552160 

9653969 

53 

8 

2610661 

13429S10 

2704448 

13076864 

36976114 

352946 

9653210 

52 

9 

2613469 

13419060 

2707570 

13065327I 

36933479 

353733 

96)2410 

io 

2616277 

1)408)22 

2710693 

13053801^ 

36890936 

354521 

9651689 

50 

u 

2619084 

13392596 

2713816 

13042286' 

36848483 

355310 

9650927 

49 

12 

262I89I 

1338618) 

2716040 

130307»3 

36806121 

35610 0 

99)016) 

4» 

»3 

2624694 

13376182 

2720064 

13019291 

36763849 

356*91 

9649402 

47 

14 

2627505 

13365493 

2723189 

130078  IO 

36721666 

3576*3 

96486  i 8 

46 

15 

26)0312 

I3354«'7 

2726314 

12996341 

36679374 

33*476 

9647*73 

45 

16 

26)31 18 

1 «4415  3 

2729439 

12984*83 

36637572 

359270 

9647108 

41 

17 

2635924 

U35  3502 

2732365 

1297)4)8 

36595659 

360064 

9646342 

43 

1 8 

2638730 

13322863 

2735691 

12962004 

36553836 

360859 

9645575 

41 

>9 

2641536 

13512237 

273*818 

12950582 

J6512IO’ 

3616)5 
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41 

20 

2644342 

13301623 

2741945 

1293917» 
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3624)2. 

964405* 

* 

21 

2647147 
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2745073 

12927772 
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3S 

— 
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2748201 

12916383 
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3! 

i? 
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2751330 

12905005 
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9641727 

37 

24 
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13259288 
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12893638 

36304771 

36<650 

964C9  * < 

3< 

2658366 

13248734 

47575*9 

12882282 

3626)570 

366413 

9640182 

3: 

26 

2661 17C 

13238191 

4760729 

128709)6 

36222456 

»67251 

96394O 

3« 

27 

266*97-* 

1 3*£766ol 

2763850 

12859601 

36181427 

3680S9 
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33 

28 

2066777 

13217141 

2766981 

12848278 

3614048: 

36886 

9617*58 

3: 

29 

26695SC 

13206633 

2770113 

12S36965 
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JO 
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2773245 

1282566: 
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5' 

51 
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36018 1 56 
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2' 

u 

26779*9 

13l7$l8i 

| 2779511 

12803G92 

3597755C 

572089 
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2: 

33 

2680792 

13164721 

27*264. 

I279I82.-. 

35937029 

39289* 

9635961 

2 

34 

2683595 

13154273 

| 2785775 

U7SOS65 

3589659 

37370* 

9633185 

2« 

35 

268639; 

131438?; 

j 278891*1 

12769318 

35*56241 

3745X6 

96 »2405 

2 

36 

2689195 

13133413  ' 2'9iOfc 

12758082 

35*1597; 

375331 

9631626 

2- 

37 

269 2CO 

13123000  279518« 

12746856 

357757*8 

376144 

963084: 

2 

3* 

2694802 

13112599)  479832 

1273564 

357356*5 

37691* 

9630051 

2 

39 

26976O 

13102210-  280I46C 

I 27244JJ 

3569569: 

379772 

9629175 

2 

40 

27CO404  13091831 

2804597 

1271324* 

35655734 

37*5*7 

9628495 

2' 

41 

2703205:  13081468 

2807735 

12702065 

35615*** 

37940? 

9627704 

I 

41 

2706005I  13071114 

28 10873 

12690894 

35576121 

380220 

96269I7 

1 

43 

2708*05  1:06077 

281401: 

11679733 

3553643* 

381038 

9626129 

I 

44 

271160 

130504* 

281715 

12668583 

35496*3* 

3*1*57 

9625341 

~7 

45 

271440 

13040I2C 

282029 

I26)>443 

3 5457  32C 

3*2677 

962455» 

1 

46 

27I720< 

i 1302981. 

282343 

12646314 

35417**3 

Jf  349* 

9623762 

L 

47 

2720003  IIOI95I 

282657 

1263519) 

1537*52*1  7*4320 

9622971 

1 

4S 

2722*02  13005225 

282971- 

5|  1261408« 

35 33925J 

3*514’ 

9622179 

~~i 

49 

27256O 

1299895 

283285 

5 1261298* 

35300055 

5*5967 

9621387 

I 

50 

272840 

0 1298899 

283599 

; 1260190 

35260945 

3*6791 

9620194 

l 

51 

273H9 

1297844 

2839142I  1259082 

3522191 

»87616 

9619800 

52 

273399 

1296829 

2I4228 

5|  1*579755 

351*29)6,  3**442 

9619C0  5 

53 

273679 

9 1295797 

284543 

5 1256879 

35 14408C 

J 389269 

9618205 

54 

263959 

1294775 

2841575  14557651 

3)10)2*3  390097 

9617411 

55 

274238 
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285172 

D)  12  54662 

3 5066)65'  .'90926 

96166 16 

16 

274518 

1292735 

285486 

M 1253559< 
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39'7'e 

901581! 

— 

57 

274798 

1291717 

285801 

2 I2524S84 

349*9)64 

39258- 

96 1 50« 

5» 

275078 
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p I251358C 

5495088 
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59 
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»289683 

2864301 

&|  12502  s8< 
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961341 

60 
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1288668 

9 28674541  1249160 
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A 
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itimrr.iffgffij 


Sinuum 


2867453. 


40J7»7j' 


403472 

404314 


33402321 


3044388 

3047767 

3050946 

3054126 

3057307 


9565596 

9564747 

9567896 


2923717  12297289 


J27O8528. 
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2892653! 

12404099 

34570327 

2895806 

12  39320^' 

34532692 

£898960! 

32382323 

34495132 

2902  1 14- 

12371450 

34457647 

9.17! 

1 

luxt^Rcguliw  adhibendi. 

M. 

Sinus. 

Logarithmi 

Sinuum. 

Tingentis. 

Differenta 
(y  Logarii 
Tangent. 

Tangentes 

Lagamhr) 
Sinuum . 

11 

Sinus • 

O 

19*3717 

1*2972*9 

J057307 

1 1*50505 

3270852 

4467* 

656104. 

60 

I 

2926499 

122877*0 

30604*7 

11*40104 

3*67455« 

44767< 

2 

29292*0 

1227828C 

3063669 

11829713 

3264059; 

44*  >6 

9561545.  58 

J 

2932061 

1226*790 

3066*51 

11*19331 

326 0673 

449455 

9^60492-  57 

4 

2934*42 

122593 IC 

3070034 

1 I808958 

32572917 

450352 

9559010’  S6 

$ 

2937623 

12249840 

307321* 

1179*594 

32539196 

451246 

55 

6 

1940403 

12240  379] 

3076402 

117**239 

3*505517 

452140 

54 

7 

29431*3 

1223092* 

30795*7 

. ”777*93 

32471901 

453035 

9557074 

53 

* 

2945953 

122214*7 

3082772 

11767556 

5243*34* 

453931 

9556217 

S 2 

9 

294*743 

12212056 

30*595* 

U7S7228 

32404*5* 

454828 

9555360 

«5 1 

IO 

2951513 

12202634 

30*9144 

11746908 

32371430 

455726 

9554502 

50 

11 

2954301 

12193222 

3092331 

"736597 

32^3*074 

45662$ 

9553643 

49 

12 

29570*1 

121*3*20 

3095518 

11726295 

32304762 

457525 

95527*3 

4* 

13 

29598601  12174427 

309*706 

"716001 

32271554 

45*426 

9551922 

47 

14 

2962630 

12165044 

3101*95 

11705716 

3223*349 

459328 

9551061 

46 

15 

296541 6 *?1 55671 

31050S4 

"695440 

32205237 

460*3 1 

9550199 

45 

16 

196*194'  1414630* 

310*274 

1 I68JI73 

321721*7 

461135 

9549:36 

44 

17 

2977209 

12136954 

3HI464 

"674914 

32139200 

462040 

914*472 

43 

18 

2973750 

12127610 

3H4655 

U664695 

32106275 

462945 

9547607 

42 

19 

3976517 

1211*276 

3117*46 

"65442  ^ 

3207341 J 

463*51 

9546742 

41 

20 

2979304 

121089«2 

312103* 

"644194 

3204061 ? 

46475* 

9S45»76 

40 

21 

2982080 

12099637 

3 1 242  30 

"633971 

32007875 

465666 

9545009 

39 

22 

29*4*57 

12090J32 

312742? 

"62)757 

3197519? 

46657$ 

9544141 

s* 

23 

29*763* 

120810^6 

3130617 

"613551 

3194*5*0 

♦674* 5 

9543272 

37 

2+ 

2990409 

12071749 

3133*11 

"603353 

31910024 

46*396 

9542403 

36 

25 

29931*1 

1206 247 4 

3137006 

"593164 

31*7752* 

46930* 

954^53  3 

35 

26 

2995966 

12055203 

' 3140201 

"5*29*3 

31*45093 

470221 

9540662 

34 

27 

2998735 

3CO1510 

"Q4394) 

3>4ft97 

"572*10 

3 S'27'7 

471135 

9559790 

33 

28 

12034696 

3146594 

1 : >6i6-r;> 
"532490 

317*040: 

472050' 

9538917 

. 32 

29 

30042  *4 

12025456 

3 '49791 

3174*144 

472966 

913*043 

! 3i  } 

JO 

300705* 

I20I622J 

31529*9 

"547341 

3l7‘i946 

♦7  3**4 

9537'69 

3C 

31 

1009*)» 

12007004 

' 31561*7 

3 >61*  3807 

474*02 

0136294 

29 

, iz 

3012606 

11997/92 

31593*6 

11522071 

. J'6SJ71’ 

475721 

28 

33 

3015 3 SO 

119**5*9 

Jl6253\ 

"5"94* 

3169705 

476641 

27 

34 

301*15} 

31979896 

31*57*5 

11561*35 

J<}*7742 

4775*1 

26  , 

35 

302O926 

II51702I2 

716*9*6 

"4*'73C 

31555*3* 

47*4*2 

01317*6 

25 

36 

3023699 

11961037 

31721*7 

"4**<H3 

31523992 

479404 

95319*7 

T, 

37 

3026472  11951*72 

317*3*9 

"47045 

^1492205 

480327 

23 

3« 

3029244 

11942716 

317*591 

"46M6S 

31 460476 

4* 1 2 5 1 

9530146 

22  • 

39 

1032016 

11935569 

31*1794 

1 1451393 

3 428805 

4*1176 

9529264 

21 

40 

30347** 

11924431 

31*499» 

1144! IZQ 

? * 397«9I 

4*3102 

20 

41 

3037559 

I1915*OJ 

31882O2 

11431274 

3«3&5636 

4*4029 

952^499 

19 

42 

30403  39 

11906184 

319^407 

1 1421 227 

313341 3* 

4*4957 

9526615 

■ 8 

4* 

3043 101 

11*97074 

3194613 

1141 1 18S 

3 i 30269S 

485886 

952.5730 

17 

44 

3045*72 

11**7973 

3197*19 

11401157 

31271 315 

486816 

9524844 

16 

45 

304*643 

II87888I 

3291026 

113911 14 

312399*9 

4*7747 

95-3958 

15 

46 

305 141 J 

I 1*6979* 

3204233 

11381119 

31208720 

41*679 

9523071 

!4 

47 

30541*3 

11*60726 

3207441 

1137»«! 3 

31177508 

48961 1 

95221*3 

1 3 

48 

3056953 

H85  1659 

3210649 

1I36iii$ 

31146352 

490544 

9521294 

12 

49 

3059723 

1 1*4260 j 

3213*5* 

1 1 55 1 1 2 S 

311' 5252 

49147* 

95  20404 

11 

50 

3062492 

1 1*3  35  57 

3*17067 

1134U44 

310*420* 

49241  3l 

95 195 14 

IO 

«I 

306526] 

11*24520 

3220277 

11 U1171 

3'05?22l 

493349 

951*623 

9 

>2 

3068030 

1 l8l;492 

32234** 

II3I12O6 

31022289 

494286 

9 S 1 77  3 1. 

8 

51 

307079* 

1 1 806473 

3226699 

I * 3 * 1249 

3099141 3 

495224 

95168  ?8 

7 

54 

3073566 

H797463 

32299H 

li  301 300 

30960593 

496163 

95M944 

6 

55 

3076334 

117**461 

3233124 

1129235* 

30929828 

497103 

9515050 

5 

56 

3079102 

1 177946* 

3236337 

1 1 281424 

308991 19 

49*044 

951415- 

4 

57 

30*1*69 

117704*4 

32395*1 

I 1 27*49* 

30*6846) 

4^8986 

9534255 

3 

5» 

10*4636 

11761509 

3242766 

II26I58O 

30*37866 

499929 

9512-56. 

2 

. 39 

10*7403 

1 T752543 

32459*1 

11251670 

50*07323 

509*73 

95H464 

1 

60 

3090170 

117435*6 

3249I97( 

1 124*  768 

30776*341 

5OI818 

0 

9510565 

O 

V. 
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Tangentes 


116722+6 

11663368 

1165+499 

116+5638 

11636786 

11627943 


11006+71 

10996763 

10987062 

10977369 

10967683 

1095800+ 

10948332 

1093I669 

10929013 

1091936+ 

10909723 

10900090 


3167579 

3170288 

31730+7 

_3_I758°s 

3178563 

3181321 

318+079 

3186837 

318959+ 

3192351 

3195'07 

3197864 


3371850 

3375090 


337*331 


3+0+279 

J+0752+ 


94«5555 


32+7+29 

3250180 

3252932 

3255682 


11 

v-3  i 

j 

+!| 

5P 

j|| 

i! 

Ili 

mi%\ 

T.  I 

pi 

Tpr  ■ ] 
wm, f ] 

j 

M- 

L 

Sinat- 

sOfcarithnu 

Sinuum. 

rangentis. 

btffercnitx 
Sr  Logarii. 

Tangent. 

Tangentes. 

Loganihmt 

Sinuum. 

Sinas- 

32,5682 

11221830 

3443276 

10661613 

29042109 

560217 

9455186 

6 

3258452 

112133*6 

34465  30 

10652167 

2901 4688 

561219 

9454239 

5 

3261182 

11204950 

3449785 

10642728 

28987318 

562222 

9453291 

5 

3 

326,9,1 

11196522 

545  5040 

10633296 

2895998S 

563226 

9452342 

_5 

11188102 

3456296 

10623871 

289,2707 

5ft4*31 

9451392 

5 

12179690 

3459553 

K)6 1445  5 

28905472 

565237 

9450441 

5 

6 

H171286 

3462810 

10605042 

28878283 

566244 

9449490 

5 

7 

3274927 

UI62SS9 

3466068 

10,95637 

188,1139 

567252 

9448 5 3* 

_5 

8 

327767 S 

328042! 

11154500 

II146H9 

3469326 

34725*5 

10,86239 

IO576I49 

28824040 

28796987 

568291 

569270 

9447585 

9446631 

5 

5 

11137746 

3475*45 

1#567466 

28/69979 

570280 

9445676 

5 

11 

3283918 

11 1293*1 

3479105 

10558090 

28743015 

571291 

9444720 

J 

328866S 

1112 1024 

3482366 

10548721 

28716096 

572303 

9443764 

4 

13 

32914J2 

11112675 

3485628 

10539359 

28689222 

573,16 

9442807 

4 

11104334 

3488891 

10530004 

28662393 

574330 

9441849 

4 

IS 

3296906 

1 1096000 

3492154 

105206,5 

28635608 

$75345 

»440890 

J 

16 

11087674 

,495418 

10511313 

28608868 

575361 

943993  1 

4 

330239» 
3 305144 
3307889 

11079356 

5498683 

IO5O199 7 

2858.2172 

577370 

9438971 

4 

18 

11071046 

3,01949 

10492648 

28,55,20 

57839S 

94,8010 

4 

19 

11062744 

350S2I5 

1048,326 

2852891, 

579418 

94,7048 

4 

20 

11054449 

3508482 

10474010 

285023,0 

580439 

94,6085 

4 

21 

3313379 

11046162 

3,11749 

10464702 

28475832 

581460 

94  5122 

22 

3316125 

UO37883 

351$OI7 

10455401 

284493,7 

,82482 

94,41,8 

23 

3318867 

11029612 

3518286 

10446107 

28422926 

58,505 

94,,  19 

24 

11021348 

3521555 

10436819 

283965,9 

584529 

94*2227 

2 S 

3,24355 

1 1013092 

3514*2, 

10427538 

28,70195 

5855,4 

94*1260 

26 

11004*43 

3528096 

10518263 

28,4,895 

586580 

94*0293 

27 

132984! 

10996602 

3531368 

1040899, 

28,176,8 

587607 

9429*2$ 

28 

3512585 

IC988368 

3534640 

10399733 

28291424 

58863, 

9428,56 

3335327 

10980142 

3537913 

10390479 

2826,2,3 

,8966, 

9427,86 

30 

3338069 

109719^3 

354U86 

10381231 

2823912, 

590692 

9426415 

3i 

3,40811 

10963712 

3 544-  60 

10371990 

28213040 

591722 

94:5444 

32 

3343553 

10955509 

3547735 

10362756 

28186998 

592753 

9424472 

33 

3346294 

10947313 

3551010 

1035,528 

28160999 

59378, 

9423499 

34 

334Q015 

1093912$ 

s 3 5 54286 

10344307 

28135043 

594818 

942252$ 

: 

35 

335I776 

10930944 

3557,63 

10335092 

28109129 

595852 

9421 5 SO 

36 

3,54516 

10922771 

3560840 

1032,88+ 

280832,8 

596887 

9+20,7 

137 

3357256 

10914606 

3564118 

10316682 

280,7429 

597924 

941959V 

3* 

3359996 

10906448 

3567397 

10307486 

28031642 

59*962 

9418622 

' 59 

3362736 

1089329* 

3570676 

10298397 

28005898 

600001 

9417644 

40 

3365475 

10890156 

35739,6 

10289115 

27980196 

601041 

9416665 

41 

3368214 

1088202 

3577237 

10279940 

27954,36 

60208 1 
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7018260 

20174329 

1098+79 

8-95970* 

3* 

23 

4443746 

8 l 10873 

496C4 I 8 

70109S2 

20159590 

1099921 

*95*+10 

37 

24 

4446 J 51 

810501 1 

496+0+3 

70036+7 

201+4868 

IIOI364 

»957117 

36 

55 

444*957 

8099153 

4967669 

69963+5 

20130163 

1102808 

895582+ 

35 

»6 

4451561 

8093299 

+971296 

69890+5 

20115475 

1104254 

«954530 

34 

27 

4454167 

8087450 

4974924 

69817+9 

20100805 

1105801 

«953235 

33 

s» 

4456771 

8081605 

+97*553 

6974456 

20086152 

1107149 

«951939 

32 

29 

4459375 

8075764 

♦9*21*+ 

6967166 

20071516 

■108598 

89506+2 

31 

30 

4+<4iP7* 

8069927 

+985816 

«959*79 

20056898 

1IIOO+I 

«9+934+ 

30 

31 

44645*1 

8064095 

49*9++* 

6952596 

200*2297 

1111499 

89+80+5 

29 

32 

4967 1*4 

8058267!  4993081 

6945316 

20027709 

1112951 

«9+67+6 

89+54+6 

l* 

33 

44697*6 

8052443 

4996716 

6938039 

20013142 

1114404 

27 

34 

44713** 

8046623 

5000352 

6930765 

19998591 

1115*58 

«94+1+6 

26 

35 

4474990 

8040808 

50039*9 

6923495 

1998+057 

1117313 

* 9+2*4 5 

*5 

16 

4477591 

8034997 

5007627 

6916228 

19969540 

1118769 

«9+1543 

24 

37 

44*0192 

8029190 

5011266 

6908964 

19955039 

1120226 

8940240 

893*936 

21 

i» 

44*1791 

80231*7 

5014906 

6901703 

199405  55 

112168+1 

22 

39 

44*5391 

8017589 

5018547 

689+5+6 

19926088 

M23I+3' 

«937632 

21 

40 

44*7991 

ioi 1795 

5022189 

6887191 

19911637 

- 112+60+ 

»9363*7 

20 

41 

4490591 

8006005 

5025832 

6S79939 

19897203 

; 1 26066 

«9350*1 

19 

42 

4493190 

8000219 

5029+76 

6872690 

198*37*6 

1127529 

«933717 

18 

41 

44957*8 

7994437 

5033121 

6I65++4 

19868586 

? 128993 

»93*406 

17 

44 

449*3*6 

7988660 

5036767 

6858202 

19*54001 

1130+5* 

*93I09* 

16 

45 

45009*4 

7982887 

5040414 

6850963 

19*39635 

1131924 

«929789 

15 

46 

45035*2 

7977118 

5044062 

68+3727 

19*45185 

H3339I 

8928479 

14 

47 

4506179 

7971353 

5047712 

6*36+94 

198 10951 

1134*59 

8927169 

13 

4S 

450877« 

7965592 

5051363 

6829265 

19796634 

1136327 

8925858 

49 

4511372 

7959815 

J0.SJ015 

6822039 

197*1333 

. 1137796 

«924546 

50 

45  M96* 

79S408 1 

505866* 

68 148 17 

1976*0+8 

1139266 

«92323+ 

" 

4516563 

7948335 

5062322 

6*0759? 

197537*0 

114073* 

89219*1 

S 2 

45191)* 

7942S9I 

5065977 

6800380 

19739>28 

1142211 

«9*0607 

51 

452X753 

7934851 

5O696 1 3 

6703166 

19725191 

1143685 

8919*92 

54 

♦524147 

7931H5 

507.3290 

6785955 

1971107+ 

1145160 

8917976 

55 

4526941 

7925381 

5O769+S 

677*7+7 

19696872 

11466*6 

8916659 

56 

57 

4529535 

4J32128 

7919655 

7913932 

5080607 

5O84267 

6771 5+2 
676+3+0 

19682686 

19668516 

1148113 

«9153+1 

8914023 

8912704 

4 

5« 

4534721 

7908213 

508792* 

«7571+1 

1965+362 

1151072 

59 

4537311 

790249* 

509I59C 

6749945 

196+0225 

115*555 

_ >9113(5 

60 

4539905 

7896787 

5095*54 

IC 

6742752 
•onua  regula 

19626104 

115403} 

1 

8910065 

e 

0 

M. 

.63 

~»7f  |Iima  Rcgul.imadhibtridiJ 


1 SL--J 

Sinus. 

Loganihmi 

Sinuum. 

Tundentes. 

Dijfirtntu 
©*  Logum 
Tangent. 

1 

Tangentes 

Lobari  tbn 

Stnuum. 

v 

Sinus • 

60 

59 

5* 

57 

4539905 

454249? 

4545088 

4547679 

7896787 

7891080 

7**5377 

7*7967* 

5095254 

5098919 

51025*5 
5 106252 

6742752 
6735562 
6728375 
6721 191 

19626 IO^ 
1961 1995 
*95979ic 
195*3837 

11)40) 

”555' 

115700. 

115848 

891006 

8908744 

8907423 

8906099 

4 

4540270 

7*739*3 

5 109920 

6714010 

195697*0 

1119973 

8904576 

5 

4552*60 

7898292 

51135*9 

6706832 

19555639 

Z16146C 

8903452 

6 

4555450 

7862605 

5117259 

6699657 

19541714 

I 162948 

7 

455*039 

7*56923 

5120930 

6692486 

195*7704 

116441' 

8900802 

5 3 

8 

456O628 

7*51245 

5124602 

6685318 

19513710 

1 I6S927 

9 

4563216 

7*45571 

5128275 

6678153 

19499732 

1167418 

8898149 

IO 

4565804 

7*39901 

5131949 

667099 1 

'94*5770 

II6S910 

8896821 

1 1 

456*392 

7*34235 

5135625 

6663832 

19471*24 

1170403 

**95492 

7* 

4570979 

7*2*573 

5*39302 

6656676 

19457*94 

1171897 

8*9+163 

48 

13 

4573566 

7*22915 

5 142980 

6649513 

194439*0 

1173392 

8*92833 

14 

4576153 

7*17261 

5146659 

6642373 

194300*1 

1174888 

8*91)02 

46 

15 

457*739 

7*11611 

5150339 

6635225 

19416198 

1176386 

8890171 

45 

16 

45*1325 

7*05965 

5 1 54020 

6628080 

19402331 

1177*8) 

8888839 

44 

17 

45*3911 

7*00321 

5*57702 

6620938 

19388480 

11793*5 

8887506 

4 ; 

I 8 

4586496 

77946*5 

5161585 

6613799 

'9374644 

II8O886 

«886172 

42 

19_ 

45*90*1 

77*9051 

5165O69 

6606663 

19360*24 

1182388 

8884838 

41 

20 

4591665 

77*3422 

5168755 

6599531 

*9347019 

I'!*  389 1 

8S&3503 

40 

21 

4594249 

7777797 

5172442 

6592402 

19335230 

11*5395 

8882167 

39 

22 

4596*33 

777217^ 

5176130 

6585276 

19319456 

11*6900 

8S80830 

|8 

23 

4599416 

77665 5* 

5.179*19 

657*152 

1930569* 

II884O6 

88794<T: 

37 

24 

4601 999 

7760944 

5183509 

6571031 

1929*955 

11*9913 

88781*3+ 

J6 

25 

4604  5 8 1 

77 55354 

5187200 

6563913 

19278228 

IT91421 

887681 s 

3 5 

4607163 

774972 * 

5190892 

6556797 

19264516 

1192931 

8875475 

34 

27 

4609744 

774412«! 

51945*5 

65496*4 

19250*19 

1194442 

887+134 

33 

28 

4612325 

773*52» 

519*279 

6542574 

1923713* 

1195954 

SS72793 

|2 

29 

4614906 

77*2934 

5201974 

6 J77467 

I9223472 

1197467 

**7I45I 

31 

30 

4617486 

7727544 

5205670 

6528363 

19209821 

II9898I 

8804108 

30 

3i 

4620066 

7721757 

5209368 

6521261 

19196185 

1200496 

8868765 

29 

32 

462264 6 

7716174 

5213067 

6514162 

19182565 

1202012 

8867421 

is, 

33 

4625225 

7710596 

5216767 

«507067 

I916896O 

120J529 

1866076 

2 7 

54 

4627S04 

7705022 

5220468 

6499975 

19155370 

1205047 

88647  30 

26 

3< 

46303*2 

T799452 

5224170 

6492886 

I9I4179S 

1206566 

8863383 

25 

36 

4632960 

7693886 

5227873 

6485800 

19128235 

120*0*6 

24 

37 

463553* 

7688324 

5231577 

647*717 

19114691 

1209607 

8860687 

2 3 

3» 

463*115 

7682766 

523-5283 

647 IO37 

19IOI 162 

22 

59^ 

4640692 

7677212 

5 2 3*9 9° 

6464560 

19087648 

12126)2 

»857989 

21 

40 

4643268 

7671662 

5242698 

645748  5 

19074149 

1214177 

20 

41 

4645844 

7666116 

5246407 

6450413 

1906066) 

1215703 

88532*8 

19 

42 

4648430 

7660574 

5250117 

19047196 

1217230 

**53936 

18 

43 

4650995 

7655035 

3253*28 

19033741 

1218758 

8*525*3 

17 

44 

4653570 

7649 S°0 

5257540 

6429213 

19020301 

1220287 

8851230 

16 

45 

4656145 

7643969 

5261254 

19006876 

1221817 

8*49876 

IS 

46 

4658719 

763*442 

5264969 

6415094 

1*998466 

1223348 

88+8)2! 

14 

47 

4661291 

7632919 

5268685 

18980070 

1224880 

8*47165 

1 ? 

48 

4663866 

7627400 

5272402 

6400987 

I8966689 

122641 3 

8845SO9 

j _ 

49 

4666439 

7621885 

5276120 

6393938 

1*953323 

1227947 

«844452 

li 

50 

4669012 

7616374 

5279819 

63  86893 

1*939972 

12294S1 

8*4309) 

IO 

51 

46715*4 

7610867 

52*3559 

63798  50 

18926636 

1231017 

8841737 

<; 

52 

4674156 

7605365 

5287280 

6372S09 

1*913314 

1232334 

8*40378 

S 

53 

4676727 

7599863 

5291003 

^36577 ' 

18900007 

1234092 

8839018 

7 

54 

4679298 

7592367 

5294727 

635*735 

I88S671) 

1235632 

88)7657 

e 

55 

4681869 

758*875 

529*452 

6351702 

1**73437 

'237173 

8836  295 

« 

56 

4684439 

75*33*7 

5302178 

6344672 

18860174 

1238715 

8S34932 

4 

57 

46*7009 

7577903 

5305905 

6337645 

1884692S 

1240258 

88 13)69 

5* 

4689578 

7572422 

5309634 

18833691 

1241802 

8832201 

2 

59 

4692147 

7566945 

5313363 

6323598 

18820471 

1241347 

8 8 30841 

1 

60  [ 

4694716; 

7561472 

53*7094 

631657* 

1*80726) 

l*3*94j 

SS29476 

O 

G.6il 


iContra  icjulam  adhibcndi| 


rironjjmw^iEEEW 


4694716 

4697284 

46998  $ 2 
4702419 
4^04986 
4707553 
47*0119 
_47126*5 

47*5250 

.4717815 
4720380 
_4  7 2 294  4 
4725 5 OS 
4728071 
4780634 
4733197 
4735759' 
473*321 
474088.-* 
474*443 
4746OC4 
474*564 
475U24 
*4753683 
-47  56242 
4758801 
4761359 
47639171 


1263533 

1265093 

1266654 

1268216 

1269779 

1271544 

12729 10 

1274477 


0197676 
61 90706 
618*739 


8785393 

8784003 

8782613 

J7S1222 

*779^;o 

5778417 

8777044 

.8775650 

877425» 

8772859 

8771462 

.8770065 

'8768667 

8767267 

8765S68 

8764468 


4776700' 

-4779255 

4781810 

4784365 

4/86919 

478047’ 


605878 1 
6051863 
6044948 


4807338 

4809888 

4812438 

48 14988 
4817537 
4820086 


1314002 

13.15597 

I3»7i93 

131*791 

1320390 

1331990 
132)691 
1 325191 
1326796 
1328400 
1330COS 
133 1611 


*73t**6o 


4827731 
48 30278 I 
48  32825 
4835371 


5520296 

5524092] 


7271538 

7266270 

72610061 

7255746 

7250489 

7245336 

7239987! 


5941533 

5934659 

5927787 

5920918 

5914051 

5907187 

5900326 


4843007 


4848096 


1804047* 


M. 

Sinus ■ 

Lo ^anihmi 

Sinuum . 

Tingentes. 

Differenti* , 
y Lognit. 
Tnngent. 

Tingentes 

Logarithmi 

Sinuum. 

Sinus- 

0 

1 
2 

4S48096 

4850640 

4853184 

4855727 

7239987 

7254712 

7229500 

7224262 

5543090 

554689? 

5550697 

5554503 

5900326 
5893468 
)8866 1 2 
5*79759 

1S040478 

18028109 

18015753 

18003410 

1339661 

1341274 

134288S 
• 1344503 

8746197 

8744787 

874337* 

8741964 

4 

5 

6 

4858270 

4860812 

4863354 

7219027 

7213795 
7208567 
7203 j 42 

<•558310 

5562118 

5565927 

556973» 

5872906 

5866059 

5859213 

5*52368 

17991079 

17978761 

17966456 

17954164 

1346119 

1347736 

1349354 

1350974 

8740551 

8739137 

8737722 

8736307 

8 

9 

10 

11 

4868436 

4870977 

4873517 

7198121 

7192903 

71*7689 

7182478 

557355° 

5577363 

5581177 

5584993 

5845520 

5838686 

5831849 

5825014 

17941885 

17929618 

17917364 

17905123 

1352595 

1354217 

1355840 

1357464 

8734891 

8733475 

8732058 

8730640 

12 

13 

14 
*5_ 
16 
>7 
18 
»9 
20 
21 
22 

23 

24 

25 

26 

27 

28 

29 

30 

4878596 

4881135 

4883674 

7177271 

7172068 

7166868 

7161672 

5588810 

5592^28 

5596447 

5600268 

5818182 

5811353 

5804526 

5897701 

17892894 

1788067S 

17868475 

17856285 

1359089 

1360715 

1362342 

1363971 

8729221 

8727801 

8726381 

8724960 

4888750 

4891287 

4893824 

7156480 

7151291 

7146106 

7140924 

5604090 
56079 13 
5*11737 
5615562 

579O879 

57*4059 

S777242 

5770427 

17844107 

17831942 

17819790 

17807651 

1365601 
1367232 
5 368864 
1370497 

8723538 

8722116 

8720693 

8719269 

4898897 

4901433 

4903968 

7135746 

7130572 

7125401 

7120234 

5619388 

5623216 

5627045 

5630875 

5763615 

5756806 

5749999 

5743195 

17795524 

17783410 

17771309 

17759220 

J372»3l 

1373766 

1375402 

1377039 

8717844 

8716418 

87*5992 

871356S 

4909037 
4911571 
4914105 
4916638 

4919X71 

4921703 

4924235 

7115070 

71O9909 

7 104752 
7099598 

5*34707 
5638540 
. 5*42374 

5646210 

5736392 

572959» 

5722793 

5715997 

17747143 

17735079 

17723027 

17710987 

1378678 

1380318 

13*1959 

1383601 

8712138 
8710710 
870928 1 
8707851_ 

709444* 
7089301 
7084158 
70790 l 8 

5650047 

5653885 

5*57725 

5661566 

5709204 

5702413 

5695625 

5688839 

17698960 

17686945 

17674941 

17662951 

1385244 

1386888 

1388533 

1390179 

87064:0 
8704989 
8703557 
8702124  _ 

32 

33 

34 

35 

3 9 

37 

3* 

39 

40 

41 

42 

43 

4929298 

4^31829 

4934359 

707388i 

7068749 

70*3610 

7Q58494 

5665408 

5669251 

567309* 

5676942 

5682056 

5675275 

5668496 

5661719 

17650972 

17639006 

17627052 

17615111 

1391826 
1393474 
. 1395123 
. 1396775 

8700691 

8699257 

8697822 

8696386 

4939418 

49419+7 

4944476 

4947004 

4949532 

4952059 

4954586 

4957U3 

7053372 

7048253 

7043138 

7038026 

7032918 

7027814 

7022713 

7017613 

5680789 

56846?7 

5688486 

5692337 

5*54945 

5648173 

56414C4 

5634637 

17603182 

17591266 

17579362 

175*747° 

1 398427 
1400080 
14017*4 

1403389 

8694949 

8693  5 1 2 
8692074 
8690636  _ 

5696189 

5700043 

5703898 

57°7754 

5627873 

5621111 

5614351 

5607593 

17555591 

17543724 

17531869 

17520026 

I49504S 

140670? 

1408362 

1410022 

8689197 
8687757 
86S6316 
8684873  __ 

57116" 

5715469 

57*93^9 

572319° 

56OO838 

5594085 

55*7334 

5580586 

175081*9 

17496369 

174*4559 

17472764 

1411683 

14U345 

1415008 

1416672 

8683431 

44 

45 

46 

47 

48 

49 
5° 

4959*39 

4962165 

496+690 

7012521 

7007430 

7002342 

6997258 

8681988 

8680544 

86791«» 

49697+c 

4972263 

49747*« 

6992177 

698709« 
698202 
69769  5« 

5727052 

5730916 

5734781 

5738647 

5573840 

55*7095 

55*0353 

5553*13 

I746O98I 

17449210 

17437451 

17425704 

1418337 

1420004 

1421672 

1423341 

8677655 

8674209 

8674762 

8673314 

5^ 

53 

54 

55 

56 

57 
5* 

59 

60 

4979*34 
39*235* 
498487* 
49*7  395 

697188« 

6966824 

696176 

695670 

57425" 
5746384 
5750254 
5 5754125 

5546875 

5540140 

553*407 

5526677 

17413905 

17402246 

1739053+ 

1737**3+ 

1425011 

1426682 

1428354 

1430027 

8670417 

8668968 

8667518 

8666067 

8664615 

8663162 

8661708 

498992C 

499244 

499496 

49974« 

500000 

695165« 

694660 

694155 

5757991 
576187, 
576574; 
9 5769621 

55*9949 

551322« 

950650« 

549977 

17567140  1431701 
17355469  143337« 
17343«0+1  143505 
17332ISCI  143673 

0 693146 

57735° 

t 549305 

473205081  1438410  SOO0254 

60 

59 

5» 

57 

56 

55 


39 

3» 

J7 

36 

35 

»4 


32 

3X 

30 

£9 

28 

27 

26 

25 

24 

23 


21 

20 

19 

18 


16 

15 

14 

13 


M. 


iConua  regulam  adhibendi^ 

~X~~  Vyyy 


G.  66 


iiflgra8m«BbiRamn 


Ttngtmtt  Sm 


5057829 

5060? }& 
5062847 
50653*5 


86*5137 
86*3665 
86*2192 
86*07 1* 


506786; 


58787021 


1+87590 


86177681 


5085400 


5090415 

5092919 

50954221 

5097925 


669S34S 


669.U67 

6688589 


5984876 

5988827 

5992780 


5 14040 1 
5142898 
5 '45  39  3 
^347887 
5150381] 


1664271 


\Lagambmi, 


Tir\7tr.'.ci\ 


Simum. 


60584.25! 


6053958 


65x7210 
6sJX1 59 
6535510 


65  5966 1| 


15242S63 


1797395 


8 354*7* 
*353i79 
8? 516 80 


549*090 

5497 S 20 
54999*0 

5502379 


596963l| 


5O89271' 


I82237O 

I824299 

1826230 


5079744 

5070225 


I506O714I 


1505 1211 
15041717 
I503223I 


83  1954i! 

831792  7' 


1845604 


8314696 

8513079 


1495663* 

14947276 


5572622 

'5575037 

5577452 

5579866 


1869017 

1870976 

1872936 


829525  ? 

829392* 


6736625 


55*7105 


6740854 


S290370I 


6745085 


iConua  regulam  aithiuuiuii 


S-Is  fluxta  Regulam  aMbcndiTT 


1 

Loftrithmi 

Utffertntu 

Logarnhmi 

| 

I Sinus. 

Sinuum. 

TungtfUts 

&•  Loftrit 

Tangentes 

Sinuum. 

Sinus 

tf 

Tangent. 

. o~ 

57?<-»64 

555*639 

7002075 

3563784 

1+681480 

1994855 

8I9I 520 

60 

1 

573814’ 

5554+86 

7006+11 

555759+ 

14272643 

1996892 

8J8985I 

so 

2 

5740529 

55503  36 

7010749 

3551405 

1+263813 

199*931 

8188182 

58 

$ 

57429** 

$546  m 

7015088 

3545217 

14254990 

2900971 

8 »86512 

57 

4 

57+5292 

5542043 

7019429 

3539031 

14246174 

2003012 

8184841 

56 

5 

5747672 

5537900 

7023772 

35318+6 

1+237365 

200505+ 

8183170 

55 

5 

5750052 

5533760 

70281 17 

3526662 

1+218563 

20070981 

8181498 

54 

7 

57524^2 

5529622 

7032463 

3-520479 

14219769 

20C9I43 

8179*25 

J 3 

8 

5754811 

5525487 

7036811 

353429« 

142 10982 

201 1189 

8171151 

52 

9 

5757190 

552135+ 

7041 *6 I 

3508118 

14202202 

2017236 

8176477 

5* 

IO 

5759568 

55*7224 

70+5513 

3501939 

14193429 

201528$ 

817+802 

5° 

I 1 

5761946 

5513096 

7049867 

3+95761 

H184665 

701733) 

8173126 

49 

12 

5764525 

5508971 

705422} 

34S95S5 

14*75904 

2019386 

8171449 

48 

1 3 

5766700 

550+8+9 

7058581 

54*  3+10 

1+167153 

-202 1 4 ? 9 

8169772 

47 

14 

5769076 

5500729 

70629+c 

3477236 

1+158409 

2023493 

8 168094 

+6 

15 

577*452 

5466612 

7067101 

347 IO64 

14149672 

20251+8 

8I664I6 

45 

16 

5771827 

5492+97 

707 I664 

3+6+892 

14140943 

2027605 

8164737 

44 

17 

5776202 

5+88385 

7076029 

345872» 

14*  1-222  1 

2024)66} 

8163057 

43 

18 

5778576 

548+27  5 

7080395 

3452553 

14123506 

2031722 

8161376 

42 

»9 

5780910 

54*0168 

7084763 

3+46386 

141 74798 

26337S2 

8159695 

41 

20 

5783524 

5+7606} 

7089133 

3440219 

14106097 

2035S+4 

81580131 

+0 

2 I 

5785697 

547*961 

709 3 SOS 

3434054 

14097402 

2037907 

8tf6  3 ia 

39 

22 

5788069 

5467S61 

7097879 

34+7*90 

1408871$ 

•2039971 

8154647 

3* 

23 

579044* 

5463764 

71022S4 

34*1728 

I+OScOll 

2042036 

8152963 

ir 

24 

5792812 

5459669 

7*06631 

34*5566 

14071363 

2044103 

81^1278 

56 

2S 

5795185 

5455577 

71 I IOIO 

3409406 

14062699 

204617* 

8149593 

35 

26 

5797553 

5+514** 

7**5391 

5403248 

14054040 

20+8240 

8r47907 

34 

27 

5799923 

5447401 

7**9773 

3 397090 

140+5389 

2050311 

8146220 

33 

28 

5802292 

5443317 

7*24*57 

3390934, 

14036746 

2052383 

8I4+5  321 

32 

29 

5804661 

5439235 

7128543 

3384779 

140281  10 

2054456 

8142844 

31 

30 

5807050 

5+35156 

7*32931 

3378626 

14019481 

2056530 

8141155 

50» 

31 

5809598 

5431079 

7*37321 

$■372473 

14010859 

2058606 

8139465 

~9 

32 

5811766 

5427005 

7141715] 

3366422 

14002244 

20606  8 J 

«i  3777  i 

28 

3.1 

581+153 

542243! 

71+6106 

3360172 

15993636 

2062761 

'8136084 

17 

34 

5816499 

5418864* 

7*59501 

3354024 

13985035 

2064840 

8154393 

26 

35 

5818865 

5414797 

7154*98 

3347877 

13976441 

2066920 

8 I}2701 

25 

36 

5821230 

5410733 

7159297 

3341731 

{3967853 

2069002 

81 31OO8 

24 

37 

5823595 

5406671 

7163698 

3335586 

13959272 

2071085 

8129314 

2} 

3* 

5825959 

5402612 

7168100 

$329443 

1 3950698 

2073169 

8127620 

22 

.39 

5828323 

5 398555 

7172S04 

3323300 

13942131 

- -075255 

8125925 

► 21 

40 

5830687 

539+5°r 

7176910 

3’3'7I59 

13933571 

2077342 

8124229 

20 

41 

5833050 

5 390449 

7181318 

2311019 

3 3925017 

2079430 

8122531 

19 

42 

5835412 

5386400 

7185728 

3304880 

13916470 

2081520 

8 i;oS  3 5 

tS 

*t 

5837774 

5382353 

7190140 

3298742 

13907930 

20S3611 

81191+7 

17 

44 

5840136 

5378308 

' 7*94554 

3292605 

13899397 

2085703 

. 8h?439 

16 

45 

5842497 

5374266 

7198970 

3286470 

13890872 

2087796 

Sitj740 

>5 

46 

5844858 

5370226 

7203387 

3880335 

13882354 

2089891 

81140+0 

14 

47 

5847218 

5366189 

7207806 

3274202 

138738+3 

2091987 

8112339 

13 

48 

5849578 

5362154 

7212227 

3268070 

1386533» 

209408+ 

8 110638 

12 

49 

5851937 

5358122 

7216650 

3261939 

1 3856842 

2096 1 8 3 

8108936 

1 1 

50 

5*54295 

535409* 

7221075 

3255810 

13848352 

209828; 

8107234 

10 

4856653 

535006’ 

7225502 

5 2496 8 3 

13859869 

2100384 

810553  1 

Q 

52 

5859010 

53460+3 

7229931 

3243557 

13831392 

2102486 

8 163827 

8 

5 3 

5861367 

5342021 

7 234362 

3237431 

13822922 

2104590 

8 102122 

7 

54 

5863724 

5338002 

723879+ 

3231107 

13*14459 

2106695 

8 1 004 1 7 

6 

55 

5866080 

5353985 

7243228 

1225*84 

I } 806002 

2108801 

8C987 l I 

5 

S6 

5868436 

5329970 

7247664 

3219C61 

13797552 

2 1 1 O9O9 

8O97OO4 

4 

57 

5870791 

5325958 

7252102 

. 3212940 

13789109 

1113018 

8095296 

3 

5* 

5873145 

5321948 

72565+1 

3 206820 

23780673 

2115128 

8093588 

2 

59 

5*75+99 

5317940 

7260982 

3200700 

1377224? 

111724C 

8091879 

I 

60 

• 5*77852 

53*3935 

7265424 

3194582 

15703820 

21*9353 

8090170 

O 
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S.  i 6|  |Wta  Regulam  a AibcnjiT 


Vf. 

0 

1 

2 
i 

Sinus. 

Logarubm 

Sinuum. 

Tangentes 

Lhffertnna 
£y  Logarii 
Tangent. 

Tangentis. 

LMganihtru 

Sinuum. 

Sinus. 

5877457 

588020$ 

5882558 

5884910 

53U935 

5309932 

5305932 

5301935 

7*65474 

7769869 

777431« 

7778765 

3194582 

3188465 

3182350 

3176236 

13763820 

13755403 

1374699? 

13738590 

21X93)3 

2121407 

2123582 

2125699 

8090170 

8O8846O 

8086749 

8O85OI8 

60 

59 

5« 

57 

56 

55 

54 

53 

♦ , 

* 

6 

7 

5887261 

58*9613 

5*91964 

5894514 

5297940 

5293947 

5289957 

5285969 

72832  16 
7287669 
7292124 
7296581 

3170123 

3164011 

3X5790C 

315179C 

13730194 

13721805 

13713421 

137050+6 

2127817 

2129936 

2132057 

2134179 

8083325 

8081613 

8O79899 

807818$ 

s 

9 

10 
11 
1 z 

n 

14 

16 

17 

15 

19 

20 
21 
22 
23 

5896664 
5899013 
5901 J6i 

5903709 

5906056 

5908403 

5910750 

5913096 

5281984 

5278001 

5274020 

5270042 

7301040 

7305501 

7509963 

7314427 

3145682 

3139575 

3133468 

3127363 

13696677 

13688315 

13679954 

13671610 

2136302 

2138426 

2140552 

2142679 

8076470 

8074754 

807303» 

8071321 

s* 

51 

50 

49 

4* 

47 

46 

45 

44 

43 

42 

41 

40 

39 

3» 

37 

5266066 

5262092 

5258121 

5254152 

7318893 

7373361 

7377831 

7337101 

3121259 

3U5U5 

3109053 

3102952. 

13663268 

1365493» 

13646602 

13638279 

2144807 
21+6937 
2 149068 
2151100 

8069603 

8O67885 

8066166 

8064446 

5915447 

5917787 

59701 32 

5922476 

5250186 

5246222 

5242261 

5238302 

7336777 
75412S3 
73 4573! 

7350210 

3096853 

3090754 

3084957 

3078561 

13629963 

13621653 

13613350 

1360505+ 

2153333 

2155468 

215760+ 

2159741 

216188O 

21+4020 

216616! 

2168304 

• 8062726 
8061005 
8059283 

8057561 

8055838 
80541 14 
8052389 
8050664 

5924820 

5977163 

5979505 

5931*47 

5234346 

5230392 

5226441 

5.222492 

7354691 

7359174 

7363659 

7368146 

3072466 

306637* 

3060280 

JO>4lS8 

1359*76+ 

13588481 

135*0204 

13571934 

24 

25 

26 
27 

5934189 

5936530 

5938871 

59417  It 

5218545 

5214601 

5210659 

520672Q 

7377635 

7377176 

7381619 

73861I4 

5048097 

3042008 

3035919 

30298.2 

13563670 
13555+13 
»5547162 
2353*918 
I? 530680 
13522449 
I35I4224 

2170448 

217259J 

217+740 
2176888 
2179037 
218.1 188 
.21*3340 
218.5493 

8048938 

80+7212 

8045+85 

«043757 

36 

35 

34 

33 

28 

&9 

30 

11 

59475  5« 
594.5890 
5948728 
T950566 

5702783 

5198848 

5194916 

5190986 

739061 1 
7395110 
7399610 
7404  H2 

3023749 

3017660 

3011576 

3005493 

804202« 

8040299 

803S569 

8036838 

32 

31 

30 

29 

28 

27 

*2d 

25 

24 
23 
22 
21 
20 
19 
18 
1 7 
16 
15 
14 
13 
12 
11 
10 
* 
8 
7 
6 

32 

33 

34 

35 

36 

37 

38 

39 

41 

42 

43 

5952904 

595524! 

5957578 

5959914 

5962250 

5964585 

5966919 

5969255 

5187059 

5183134 
517921 1 
5175291 

7408616 

7413122 

7417630 

7422140 

299^31’  ,,4’7T 

2981173,  1 1471 107 

218764  7|  8035107 

• 2189803;  8033375 

2191960'  8031642 

2194118^  8029909 

5*71373 
5 >674- 7 
S 163544 
5 >596 13 

7+76652 

7431167 

7435684 

7440203 

2975095 

2969018 

2962943 

2956868 

1346)011 

I34S6832 

13448659 

13+40492 

2196271  8028175 
2198+3«  8026440 
2200601I  8024705 
2202761!  8022969 

5971586 
5973919 
59/625! 
597858  3 

5»55724 

5I5I818 

5147914 

5144012 

7444724 

7449^46 

7453770 

7458296 

2950794 

2-944722 

29J865O 

2932579 

13432331 
I 3424177 
13416029 
1340788$ 

2204930 

2207096 

2209264 

22X1433 
2213603 
2215774 
. 2217947 

2220121 

8021232 

8019494 

8017756 

8016017 

44 

45 

4« 

47 

4* 

49 

5° 

S» 

5980915 

598324» 

59*5577 

5987907 

5140113 

5136216 

5XJ2322 

S1284JO 

7467824 

7467354 

7471886 

7476+20 

2926510 

2920442 

29X4371 

2908309 

13399751 

13391624 

1338350» 

13375386 

$014278 

8012538 

8010797 

8009056 

59902  37 
5992566 
5994*94 
5997222 

5174540 
5 >7065 3 
5116768 
5112886 

7480956 

7485494 

7490033 

7494574 

2902244 

2896180 

2890117 

^2884056 

2877995 

2871935 

2865877 

2859819 

13367276 

1335917» 

13351075 

13342984 

2222296 
2224473 
2226651 
22288  ;o 

8007314 
8005571 
800382* 
»00208  + 

57 
5 5 

54 

55 

56' 

57 

5* 

55) 

5999549 

6001876 

6004202 

6CO6528 

5109006 
5105 128 
5101255 
5097380 

7499117 

7503663 

7508211 

7512761 

13334899 

13326821 

J33I8749 

13310683 

2231011 

223319? 

2235376 

22375*1 

8000339 

799*593 
7996847 
7995  ICO 

6008853 
601 1 178 
60 1 3 502 
601582^ 

5C93509 
5089641 
5085775 
508 1911 

751731; 

752186; 

752642; 

7530981 

2853762 

2847706 

2841651 

2835597 

13302624 

13294571 

13286524 

13878483 

13270448 

2239747 

2241935 

2244124 

2246314 

2248506 

7993352 

7991604 

7989*55 

7988105 

4 

3 

2 

I 

60 

6018150 

5078050 

7535541 

2829544 

7986355 

O 

M. 
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M 

0 

1 

2 

3_ 

4 

5 

6 
▼ 

Sinus. ,? 

Lo^in  thmj 
St  nuam. 

Tangsnt; 

(T  Locant 
Tangrnt. 

Tangente 

S/ ritum. 

. 

Sinus 

6018150 
602047) 
6022796 
602  ) 1 1* 

5078050 

5074191 

5070334 

50664"^ 

753554* 
75+0103 
754466 7 
7549213 

2829544 
2823492 
2817441 
28 1 1391 

1327044« 

1)262419 

13254396 

13246380 

2248506 

2250699 

2252893 

2255088 

7986355 

7984604 

7982852 

7981100 

6 

5 

5 

j; 

5* 

5; 

5J 

J_ 

52 

5 

5C 

4* 

6027439 
6029760 
6032080 
60 »4400 

500202, 

505877- 

5054929 

5051084 

7553801 

755*371 

7562943 

7567517 

2805341 

2799234 

2793247 

2787201 

13238309 

13230365 

13222367 

13214*75 

2257285 

2259483 

2261682 

2263883 

79/9347 

7977593 

7975838 

7974084 

S 

9 

10 

11 

12 
I J 
14 
M 

6036719 

6039038 

6041357 

6043675 

5047241 

504340' 

5039563 

5035727 

757209) 

7576670 

7581249 

7585830 

2781156 

2775113 

2769071 

2763029 

13206390 
1319*41 1 
>319043* 
131*2472 

2266085 

2268288 

2270492 

2272698 

7972328 

7970572 

7968815 

7967057 

6045992 
6048  309 
6050625 
60 s 2 940 

5031895 

5028061 

5024234 

502040* 

75904U 

7594999 

75995*7 

7604177 

2756989 

27*09+9 

2744910 

2738873 

13174512 
13166558 
13158610 
U »50668 

2274905 

2277114 

2279324 

228153S 

7965299 

7963540 

796 178 e 
7960020 

4* 

47 

4: 

4' 

44 

43 

42 

4 

-K 

39 

38 

37 

36 

35 

34 

Ji 

32 

31 

50 

29 

28 
27 
26 
25 
24 
23 
22 
2 1 

~2C 

»9 

18 

1*7 

16 

17 

18 

19 

20 
11 
22 

23 

24 

25 

26 

27 

28 

29 

30 

31 

6055255 

6057570 

6059884 

6062198 

5016584 

5012762 

5008942 

500512* 

7608769 

7613363 

7617959 

76225*7 

2732836 

2726800 

2720764 

271+730 

U142732 
13134802 
13U68  77 
131 189** 

2283748 

2285962 

2288178 

2290795 

7958259 

7956497 

79*4735 

79*2972 

60641 1 1 
6O66S 21 
606913« 
6071448 

5001310 

4997497 

4993687 

4989879 

7627157 

7631759 

7636J63 

7640969 

2708696 

2702663 

2696632 

2690602 

131 1104) 

13103138 

13095237 

13087341 

2292614 

2294834 

2297055 

2299277 

7951208 
7949443 
7947678 
794*9 » 2 

6073759 

6076069 

6078379 

6080688 

4986073 

498427° 

4978469 

497+670 

7645577 

7*501*7 

7654799 

7659413 

2684573 

2678545 

2672518 

2666492 

>3079+55 

13071573 

13063697 

13055827 

2301506 

2303725 

2305951 

2308178 

7944146 
79+2379 
794O& 1 1 
79^8842 

6082997 
608  3 306 

6087614 

6089922 

4970873 

4967079 

4963287 

4959497 

7664030 

7668649 

7673270 

7677891 

2660467 
2654444 
264842 1 
2642399 

1^047963 

13040105 

1303225} 

13024407- 

2310406 

2312635 

2314866 

2317098 

7937073 

7935303 
79)3533 
70; 1762 
7929990 
79282 lS 
7926445 

7 924671 

7922896 

7921121 

79»P345 

32 

33 

34 

35 

6092229 

6094536 

6096842 

6099147 

4955710 

4951925 

49481+2 

49+4-61 

7682518 

7687145 

7691774 

7696405 

263637* 

2630358 

2624338 

2618319 

13016567 

15008732 

13000903 

12993080 

2319332 

2321567 

2323804 

232*042 

36 

37 

38 

39 

40 

41 

42 

43 

6101452 
6103756 
6 106060 
6108364 

49405821  7701038.  2612301 
4936806!  7705673I  2606284 
493SOj2j  77IO)'0|  2600268 
49292601  7714949  2-94252 

12985263 

1*977+57 

12969647 

■2961848 

2328281 

2330522 

23*2704 

2335008 

61 10667 
6112970 
6115272 
6117573 

4925490 
4921723 
4917958 
4914  195 

771959° 

7724233 

7728878 

77)35*5 

2)88237 

2582224 

2576211 

2570199 

12954055 

12946267 

12938485 

12930709 

2337253 

2339499 

2341747 

2343996 

791*792 

7914014 

79I22JS 

7910456 

44 

45 

46 

47 

48 

49 

50 

51 

6119873 

6122173 

6124473 

6126772 

49*0435 
49C6677 
49C292 I 
4899168 

773«I75 

7742827 

77474*1 
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vt  interccptf  diametri  portiones  pr,?.  393 

Quadrata  applicatarum  equalia  quibus  redangu- 
lis  iit  parabola?  pr  8.  394 

In  ellipfis  & hyperbola,  qu;bus  redaogulis  fint 
f qualia  quadrata  applicatarum  pr.8.  393 

Applicatarum  in  Afymptotum  terminantium  rc- 
danguta,  quf,& cuinam  quadrato  fint  fqualia 

pr.4*.  4ig 

Applicatas  inuenire  in  ellipfi  Cor.  2.  4i2 

Vide  diameter. 

Area . 

Aream  cuiufiibet  figurf  regularis  in  cquale paral- 


lelogrammum redigere  pr.y. 

Cui  redangulo  circuli  arca  fquetur  pr.?.  328 

Aream  circuli  ex  data  diametro,  & peripheria 

proxime  inuenire  pr.y.  329 

Area  circuli  eft  ad  quadratum  diametri  vt  11.  ad 
14.  proxime  pr.tf.  329 

Vide  circulus  . 


Ex  diametro  noto  aream  circuli  proximi  inueni- 
re pr .7.  pag.  3 29.  & alio  modo  pr.9. 

Arca  Ifoperimecrii  figuratum. Vide  Jfoperimetrf. 
Area  annuii  vide  annulus . 

Area  cuiufiibet  trianguli  rtperire  pr.i8.4r  19.  508 
Aream  cuiufiibet  figurf  regularis  repe  r i re  pro- 
pof.lO.  fo8 

Arcam  figurc  irregularis  inuenire  pr. 21.  509 

8e  etiam  Geometrice  pr.22. 

Vide  nomen  figurf  cuius  aream  cupis . 

Arcps. 

Arcum  detruncare  cqu alcm  alteri  pr.i.  ?<Jb 
Arcum  circuli  dcfcnbcrc,  cuius  centrum  haberi 
nequeat  pr.t.  sS5 

Arcus  equili  diminutione  dccrcfcentcs  fimul  di- 
midiu  mtegroru  cquant  exclufo  vno  pr.  1 o.  291 
Arcus  tertius  proportionalis  duabus  redis  pr.  20. 
& 21.  Cor.?.  2 96 

arcus  linea  f qualis  pr.22.  &:  14.  * 397 

Maior 
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Maior  arcus  habet  maior?  proportionem  admino- 
r em, quam  chorda  maioris  ad. chordam  minoris 
pr.j.  P*g.*ot 

Arcus  fimilis  circuli  ad  arcum  fimilem  eft  » ve 
chorda  ad  chordam*  & i contra  pr.45.  1)3 

Arcus*  ac  fe&ore*  proportionales  funt  in  circu- 
lis Squalibus  pr .)9-  1 52 

Arcus  in  fi  (lentes  (ibi, aut  redos,auc  redis  duobus 
angulos  ;quales  faciant  pr.4.  561 

Arcus  vide  triangula  fphzrica  •• 

Argumenta  Mathematica . 

Modi  argumentandi  H<5 

Alterna  Inuerfa  Ex  ;quaUEnuroeratio,Colledio» 
Kcfiduatio»  Replicatio*  Detradio,  Diuifio, 
Compofitio»  Conuerfio,  qusr  vide  fuis  locis  • 
Modi  arguendi  in  proportionibus  »78.  & feq. 

Argumcta  mathematica  extremo,  maiori, minori 
medio  termino  confiant  pr.ij,  11$ 

Arithmetica. 

Arithmetica  eft  fcientia  oftenfiua,  8r  elusobie- 
fium  afiignatur  pr.y.  »3 

Arithmetica  feries . 

Arithmeticae  proportionis  proprietates  »37 
in  exordio  expenf. 

Arithmetica  linearum  proportio  pr.34.  »5? 

Arithmeticum  numerum  in  partes  arithmeticas 
diftribucre  pr.iS.  14» 

Serie m fimilcm  feriei  arithmetice  inucnire  pro- 
pof.19  »4* 

Arithmeticus  multiplicatus  per  numerum  inter* 
uallorum,  quem  numerum  gignat  in  arithme-' 
tica  ferie  pr.4.  fir  Cor.  >59 

Numeri  Arithmetici  procedentes  aequaliter  ab 
ab  extremis  diffiti » vt  fine  aequales  pr.8.  aj9 
Arithmeticam  feriem  In  fummam  colligere  pro* 
pof.9.  1)9 

Arithmeticam  feriem  proportionalium  extendere 
pr.io,  140 

Arithmeticum  tertium,  Se  vltimum  reperire  prop. 
II  1S.&I).  340 

Vide  fumma,  inter  11  alium,  medium  » 


d e x 

Afymptoti  Hypwbol*  incorioide  Hyperboli» 
deferipti  quinam  pr.io. 

Afymptoti  quinam  fe&lo  offenditur  circa  byper- 
bolampr.44.  417 

Quadratum  tangentis  verticem  in  Afymptotum 
terminantis,  cui  arquetur  pr.4f.  ^17 

In  Afymptotico  cono*  quae  iioez  tangentes  ;qua- 
1«  pr.jl. 

Frudum  A fy mptotici  coni, que  cylindrum  ; quet? 
Pri*«  6n 

Afymptotic*  feries  planttierum  , Sc  corporum  , 
vide  feries . 

Quz  parallela:  Afymptotis  hypcrbolicis  inclu- 
dant fpatia  aequalia  pr.47.  y ^ j 


Axis. 

Axis  coni  def.).  pag.)9o.  & eius  fcdionum  d.n. 
Axes  duo  in  cono  fcaleno  Cor.pr.a . 437 

Axes  in  eilipfi  inucnire  pr.)).  413 

Axem  principalem  in  hypeihola  fnuenlre  pro- 

pof.,f. 

Axem  inuenlrein  parabola  pr.)tf. 

Axis  quadratricis  def-  ). 

Axis  fphzrz  quid  def.). 

Axis  fphzroidis  def. >. 


411 

4*5 

»95 

554 

459 


B 

Bafis . 

BAfis diulfa bifariam  in  triangulo*  quos  an- 
gulos efficiat  maiores  pr.i.  500 

Triangulum,  vel  parallelogrammum  ad  maiorem 
bafem,  fcu  altitudinem  feruata  zqu  alitate  redi- 
gere pr.  5.  504 

Maior  proportio  lateris  ad  iatus  * quimbafis  ad 
bafim*  quos  faciat  angulos  maiores  pr.5.  jox 
Maior  proportio  lateris  ad  Iatus  , quam  bafis  ad 
bafim  anguium  verticalem  facie  maiorem»  8cc. 
pr.6.  pag.)oi.  & pr.i  5*  pag.|i). 

Duorum  triangulorum  zquiangulorutnbafes  vna 
linea  fiunt  compofita:,  fi  reliqua  crura  fint  pa- 
rallela pr.9.  I)j} 

Corpus  aliquod,  «t  cylindrum»  conum»  pytami- 
dem,  prifma  in  bafibus  datis  locare  pr.lj.  662 

Bafcs  barmonicz  quxn am  def. ).  i$y 


Arithmeticorum  fpatiorum  feriei . 
Redangula  Arithmeticd  decrefcentia  fuot  dimi- 
dium iutegrorum  vno  cxclufo  pr./a.  499 
kcdanguh  duplici  arithmetico  (decremento  de- 
ficientia ad  integra  funt  maiora  fuis  refiduis 
propof  i).  498 

Suntque  ad  integra  exclufo  vno  minus»  quam  1 . 
ad),  pr.14.  500 

& magis  inclufo  maximo  vtrinque  pr.15. 

Sed  femper  qud  in  didis  rcdagulis  duplici  arith- 
metico decremento  deficientibus  eft  minutior 
diuifio  fit  accefius  ad  proportionem  l.ad  3.  pto- 
pof.itf.  sor 

Si  fit  infinita  fnbdluifiodidorum  redangulorum 
fe  habent  ad  integra,  vt  1.  ad  ).  pr.16.  501 

Quod  fi  non  accedant  vfque  ad  vltitnam  diminu- 
tionem»  quam  proportionem  feruenc  pr.  1 8.  & 

19.  TOi 

Cui  redangulo  ea  feries  redangulorum  duplici 
arithmetico  decremento  minutorum  zquetur? 
Coroli.  501 

Afymptotus . 

A fymptotoa  inucnire  pr.47.  418 

Aiymptntos  linea  curua  p.n.p  ag.optf  A p. »7.298 


Binomium. 

Binomium  2 quibus  lineis  nafcatnr  pr.io.  189 
Binomium  primum  pr.i7.pag.j90.  fecundum  pr. 

18.  tertium  pr.19.  pag.191.  quartum  prop.ao. 
quintum  »1.  fextumpr-ii.  pag.19». 

Blnomio  medio commeo  furab  i lis  linea  binomium 
medium  eft  pr.5*.  105 

Binomio  commenfurabili»  linea  binomium  eft 
pr.yo.  , 105 

Binomium  medium  primum pr.Jl.pag.i yd.fccun- 
dum  pr.)).  pag.i 96. 

Bina  media  potens,  vt  fiat  pr.4tf.  ao) 

C 

Centrum . 

CEntrum  harmonicum  quodnam  def.».  >5) 
Centrum  circuli  reperire  pr.i.  <54 

Quorum  circulorum  fit  idem  centrum  pr.i-  64 
pr.).  tfy 

in  qua  linea  fit  centrum  Cor.  64 

Line;  piares  zquales  in  idem  pundum  confpi- 
rantes  in  circulo  ofiendunt  centrum  pr.4.  6 $ 
A centro  Linearum  zquidiftancia  def. 4.  6\ 

Centrum  fcdionum  conicarum  quodnam  d.I).  )9I 
Centrum  hypcrbolz  inucnire  pr.jo.  411 

a a Cen- 
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Centrum  In  ellipfi  inuenire  Coroll.a.  4t  s 

Sphxr*  centrum  inuenire  pr.y.  35 6 

Chorda . 

Chorda  quid  fit  def.l.  307 

Chorda  , lineaque  in  circulo  conlungens  duo 
pun&a  peripherf*  eft  intra  circulum  pr.ia.  48 
Qu*  chorde  «qualiter,  magifue  diftent  i centro, 
feu  minus  pro p.16.  pag.tfp.  8c  proo.17.  pag.  70. 
Que  equalcs  pr.33.  48 

Rcdangulum  ex  contingente  ,&  chorda  circuli, 
cui  re&angulo  equetur  pr.13.  5 yy 

Chorda  ad  chordam  fimilis  arcus,  vt  diameter  ad 
diametrum  pr.44.  133 

Chorde  parallely  in  circulo  fimul,ad  diametrum , 
quam  habeant  rationem  pr.39.  y^7 

Diffcreotif  chordarum  4 circuli  fextante  pariter 
remotarum,  cui  finuiequentur  pr.»y.  311 
Qux  maxime  linee  , que  minime','  qux  maiores 
in  circulo  ab  aliquo  pun£to,ac  non  centro  ad 
peripheriam  du&x  pr.  iy.  69 

Arcus  tertie  partis  chora  data  inuenire  chordam 
totius  arcus  pr.ao.  319 

Radius  vt  fe  habeat  ad  chordam  quadrantem  fupe* 
rantrm  pr.il.  310 

Per  auream  regulam  chordas  inuenire  Coroll. 

pr.at.  320 

Tres  fubtenfe  arcui , 8e  duplo, triplo  funt  tres 
continue  proportionales  pr.a  1.  320 

Cuiufcumquc  arcus  tripli, quadrupli,  aut  quincu- 
pli chordas  inuenire  pr.ja.  Cor.  310 

Chordas  inuenire  Cor.  7.  pag.  )is.  & Cor.  317. 

Sinum  inuenire  pr.a.  7 ta 

Ex  finus  duorum  arcuum  chordam  amborum  in- 
uenire, & (Inum  pr.ia.  31  a 

Quadratum  chordx  duorum  arcuum,  quibus  qua* 
dratis  equetur  pr.13  & 14.  717 

Chorda  vmu' gradus  fenfibiliter  non  differt  ab 
arcu  fuo  Cor.  pr.tf.  177 

Chordam  vnius  gradus  inuenire  Cor.a.  pag.  114. 

8r  linum  mlnucorupi  iy.Cor.3. 

Chordas  fine  extn&ione  radicis  quadrate  inucni- 
reexceffus  arcus  fuper  alium,  vel  fumm*  duo- 
rum arcuum  Cor.  i.&  1.  pag.7 17.  vel  tripli 
vnius  arcus,  vel  c contra  Cor.  3.  Ce  4.  pag.3 1 S 
& quintupli  Cor.y. 

Chorde  vide  fubtenfe . 

Cyclica  linea.* 

Cyclicam  defeibere  pr.a  p.  299 


Circumfcriptio . 

Circumfcriptio  quenam  dcf.  i,  83 

RcAilinei  circulo  dcf.  4.  8j 

Circuli  re&ilineo  def.4.  83 

Trianguli  circa  circulum  pr.r.  84 

Circuli  circa  triangulum  pr.y.  8y 

Quadrati  circulo  pr.7.  84 

Circuli  quadrato  pr.9.  87 

Pentagoni  circulo  pr.ia*  88 

Circumfcriptio  figuie  limilis  infcrlpt*  circulo . 
* Cor.  89 

Pentagoni  circa  circulum  pr.  14.  89 

Cuicumque  figurecuruilinee,  mixtilineequere* 
langula  tot  circumfcnbi  poffunt,  donec  relin- 
quam quantitatem  qualibet  data  minorem  pro- 
pof.l.  5,7 

Figura  omnis  circulo  circumfcripta  eft  maioris 
ambitus>ta(cripta  minoris  pr.l.  328 


D E X 


Circulus . , 

Circuli  quinam  yquales  def.l.  4} 

Circulus  datia  tribui  puu&is  deferibitur  Cor  1. 

p*g-  - , 8tf 

Circulus  alium  non  fecat , nift  in  duobus  pun&is 

in  fph?ra  pr.y.  4y 

V jde  tados  » tangens  , fecans , Tegmentum  . 
Circuit  arey  «quale  quadratum  ponere  pr.  330 
Vide  area . 

Circulos  proportionallter  augere,  vel  minuero 
pn*.  5*1 

Circulus,  in  quo  conuenlat  cum  ellipfi  , 8e  para- 
bola Cor.3.  394 

Circulorum  per  pun&um  intra  circulum , 8e  non 
per  polum  du&orum,  qui  arcus  fiat  maiores  In 
Tphyra  , 8e  eft.  pr.aa.  380 

■ Vide  Tafius, maximus, Tubtenfif. 

Circuli  vide  fech>res  arcus,fegraenta, Anguli  fphp* 
rlci,  chord£,  TccanteS  , fubtenfe  , ungentes  , 
radius/ diameter. 

Circuli  inter  fc  funt , vt  quadrata  diametrorum 
pr.41.  137 

Circulus  in  quot  partes  diuidatur  307 

Circuli  proiedio  vide  orthographia  , ftereogra- 
phia  • 


Circumferentia . 

Circumferentia  cuiuflibet  circuli  diametrum 
■ continet  ter,  & magis, quam  cius  o&auam  par- 
tem pr;y.  »88 

Proportio perlpherie  ad  diametrum,  inter  quis 
rationes  confidat  Cor.  a 89 

Circumferentia*  inter  fe  funt , vt  diametri  pr.43. 

pag.  i?3 

Defcriptio circumferenti*, 8e  menfura  »80  & feq. 
Cuiufiibet  circuli  peripheria  eft  tr ipU  diametri, 
parce  feptima  paulo  minor  pr.|.  »87 

Collc&io. 

Colle&to  rationis  def.io.  114 

Colledio  oftenditur  Cor.  a.  i»7 

CommenfurabiUtas . 

Commenfurabilium  maximam  communem  men- 
fura m inuenire  pr.l.  & a.  183.8: 184 

Quy  duas  magnitudines  metitur  communem  quo* 
que  maximam  menfuram  dimetitur  Cor.  pr.  1. 
Bf  Cor.  pr.  a.  18j 

Commenfurabilium  ratio  eft,  que  numeri  ad  nu- 
merum, 8c  incommenfnrabilium  nequaquam 
pr.3.  184 

Commenfurabilium  quadrata,  numericorum  qua- 
dratorum proportionem  habent , 8c  i contra 
pr.l  4.  . 184 

Inuenire  redas,  quorum  quadrata  fe  habeant,  vt 
numerus  ad  numerum  pr.tl.  187 

Commcnfurabiles  inuenire  Cor.  pr.lt.  1 88 
Commenfurabiles  magnitudines  compofitc, parti- 
bus commcnfurabiles  pr.9.  i84 

Vide  Incommenfurabilcs. 

Que  linee  commenfurabiles  longitudine,  que 
potentia  Coroll.  183 

Commenfurabiles  magnitudines , que  ? def.l .181 
Latera  excdTuura  quadratorum  Tegmentorum 
quando  funt  commenfurabilia  pr. 38 . 1 89 

Compofitio  rerum . 

Datis  pluribus  rcctilmcts  ea  in  vnicura  conglo- 
bare pr.a8.  « 5» 

Com* 
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Compotiti  numeri , & later  fe  corapoficl  def. 

9i 

Duos  aut  plure*  conos  in  vnum  coadunare  pro - 
pof.ya.  <*79 

Vide  addere . 

Compofitio  rationum  . 

proportio  compofita  geniti  ex  minutijs  pr.15.a1» 
Compofitio  rationis  def.  15.  117 

Propo  rtioncm  compofitam  agnofcere  pr.io.  11» 
Katioex  rationibus  compotita  def.17.  118 

Compofitio  rationis  in  propoctionalitatibus  pro- 
pof.**.  »79 

Compofitio  rationis  pr.sv.  12S 

Compofitam  proportionem  ia  lineis  agnofccre 
prop.5.  »5® 

Compofira  ratio nume rica»  quz?  def.  4.  ^ 154 

Uncam  compofitam  proportionem  ad  aliam  ha- 
bentem reperire  pr.4.  >49 

Plani  numeri  ratio  compofita  pr.io.  >7( 

Compofitio  rationis  ia  numeris  pr.»4.  idl 

Conchitis  • 

Conefnilem  defcriberc  pr.»5.  & a8.  »98 

Eft  Afymptotos  pr.»7. 

Di uWit  trifariam  anguiqm  pr.io.  30J 

Coniforme  corpus . 

Conlformia  corpora  setjuealta  funt  inulcem , vf 
bafcspr.28.  63% 

Quod  fi  iint  aequalium  bafiura  Te  referunt»  vt  ait 
titudmes  pr.»8.  Cor.  ^3» 

Et  reciprocas  altitudines  bafibuS  habcntla»xqua- 
liapr.ap. 

Conum  cono  flexis  conflanti  equare  pr.71.  6 73 
. Conoides  • 

ConoideS  hyperbollcum  quid  fit?  def.i.  44* 
Conoide  s hyperbolicum,  quam  habeat  proportio- 
nem a.J  conum  inferipeum  pr.fo. 

Conoides  hyperbolicum quadriforme  «quat fru- 
ftum  pyramidis,  & c*c.  pr  56.  6 j* 

In  conoiiicHypcrbolicoquznamfe&io  fit  para- 
bola? |pr.  17.  pag  441.  quznam  fit  byperbola 
pr.19.quxnamellipfispr.t8.  44» 

Conoidei;  cui  fpatio  afynapcotici  coni  xquetur 
pr.3|.  35 

Vt  facili  foliditas  ipfius  colligitur  in  Cor. 
Conoides  parabolicum  quadriforme»  cuifolidita- 
ti  xquetur  pr.53.  65» 

cui  foliditati  eius  partes?  Cor. pr.55.  ibid. 
Conoides  parabolicum  quid?  def.i.  440 

Conoidis  parabolici  fe&io  parallela  bafi  circulo 
circulus  pr.t».  440 

Quodcuracjue  corpus  conoidale  alteri  dato  etiam 
obliquo  aflimilare  pr.ia.  664 

Continuatio . 

Continuatio  ferierum  proportionalium  . Vide 
feries . 

Continuatio  rationum.  »83.  Sefeq. 

Con!  fuper fides  . 

Superficies  coni  redi » cui  fedori  xquetur»  8c  cui 
triangulo  in  Coroll.  pr.»4*  560 

Cui  fuperfidei  cylindricx  pr.2J.  560 

Cui  circulo  xquetur  pr. »6.  $61 

Conicam  fuperfieiem  coni  redi  tranfmutare  Co- 
roll- f6t 

Superficies  coal  redi  ad  fuperfieiem  redi  cylin- 


E X 

dri,  quam  habeat  rationem?  pr.i^,  ytfl 

Superficies  coni  rcdi»qu£?8e  cuius  duplo  xquetur? 
pr.*8.  y$i 

Vide  conus . 

Superficies  coni  redi  fc  habet  ad  fuum  circulum» 
vt  latus  ad  radium  pr.^o.  563 

Similium  redorum  conorum  fuperficies  » vt  fiat 
ad  inuicem?  pr.jj.  quam  proportionem  com- 
pofitam habeant  > pr.  74.  533 

Superficies  redorum  conorum  zqucaltorum , vt 
fint  ad  inuicem  pr.jj,  , 5 63 

Vide  fuperficies . 

Superficies  conorum  fcaIenorum,&  quorumoim- 
que  corporum  obliquorum  fuperfieiem  globo- 
fam  Inucftigxre  Cor.  pr.»,  66 2 

Portionis  figurx  conicx  fuperficies  fpbxrx  cir- 
cumfcriptf,  qua  circuli  fit  maior  pr.  44.  pag. 
5dp.  inferiptx  minor  pr.4  j.  } 70 

Omnis  parabolici.Sf  hyperbolici  conoidis  fuper- 
ficies» vt  fe  habeat  ad  planum  per  axem»  Sc  que- 
cumque  talis  figura  pr.38.fif  Cor.  5 66 

Coni  fuperfieiem  redanguii  inueaire  pr.id.  583 
Superficiem  coni  ad  datam  bafim  terminantis  in- 
uenlrepr.17.  58» 

Coni  fuperficie  concaua  fcdi  fuperfieiem  extende» 

repr.iH.  j8j 

Coni  prlfmatici  fuperfieiem  in  planam  deducere 
pr.  »0.  ibid. 

Coni  obliqui  fuperfieiem  inuenire  a cylindro  fe- 
dipr.ai.  584 

Coni  fedi  a fuperficie  plana  axi  non  normali  in 
planum  extendere  pr. as.  585 

Coni  feu  obliqui»  feu  elliptici  fuperfieiem  plano 
confignar  e p r.aj.  5 86 

Coni  lenticularis  bafis  fuperfieiem  extendere  pro- 
pof.aq.  587 

Coni  dufeumque  irrregularis  fuperfieiem  Inue- 
nire pr.sy.  ibid. 

Coni  foliditas . 

Conus  prifraatfcus  ad  conum  eft,  vt  *.  ad  3.  pro- 
pof.»6.  631 

Conus  Elliptlcx  bafis,  quem  xquet  conum  xque- 
alcum  pr.»7.  ibid. 

aCqualis  bafis,  8f  altitudinis  xquantur  pr.»7*  Co* 
roll.l.  63% 

Et  fi  habeant  bafes  altitudinibus  reciprocd  pro- 
portionales Cor. 3.  ^ ibid. 

Sunt  «qualis  bafis  inuicem,  ve  altitudines  Co- 
roll.3.  ibid. 

Conus  quid  fit  def.i.  pag-  390 • & oppofiti  quinam 
def.5.  reduS»fcalenus  dcf.4.  391 

Cono. vel  pyramidi  abfeindere partem  datam  pio- 
poi.qi.  $7f 

Conum  pyramidi  «qualem  efficere  pr.Ip,  666 
Coao  squalem  cylindrum  ponere  pr.ip.  ibid. 
Conum  «qualem  foliditati  coni  intus  vacuati  po- 
nere pr.»7.  663 

Etiam  cum  eft  vacuus  fimili  folido  pr.  a8.  ibid. 
Conica  corpora  vide  corpora  . • 

Coni  ifofcciles  quinam  xquales  pr.p. 

Conus  eft  triens  cylindri  pr.7.  612 

Conum  diuldcre  vide  diuidere . 

Vt  fe  ad  inuicem  referam  pr .8.  6a» 

Similes  in  triplicata  ratione  funt  diametrorum 
pr  .9.  , 

Vide  Cylindrus. 

Conum  mutare  in  parallclepipedum  pr.*l.  666 

Conum  In  prifina  mutare  pr.ao.  066 

Coni  fcdio  per  axem  triangulum  def.4.  39* 

Co- 
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ConoideJ 

Concides  hyperbolicum  vide  hyperbolicum » 
Parabollcum  vide  parabolicum . 

Conuerfio. 

Conuerfio  rationis  def.a  7.  1*7 

Conucrfa  rado  in  proportionalifatlbuS  pr.*7.»79 
Conuerfio  rationis  Cor.l.  1*8 

Conuerfio  rationis  oftdditur  in  numeris  p.22. 161 
Conuerfio  rationi* innumeris pr.a 5.  161 

Corpora . 

Corporibus  fplralibus  cuiufcumque  generis  cy- 
lindros squales  erigere  pr.99.  674 

Corporis  conici  fpherv  inferipti  omnes  fuperfi- 
cies,  cui  circulo  zquentur  pr.40.  f $7 

Omnia  corpora,  quibus  conos, vel  pyramides, vel 
parallelepipeda  «qualia  exhiberi  poffint  nume- 
ris examinare  pr.74.  6 26 

Ex  proportionalibos  dimenfionibus  corpora  effe- 
da , qu*  zquentur  pr.ai.  619 

Crus. 

Crus  redangulieft  medium  proportionale  Inter 
totam  bafim,  & Tegmentum  fibi  vnitum  Cor.l. 
p«g.  >38 

Crus  vide  latera, refif,  triangula,  Se  fimilia. 

Ex  notis  cruribus  red  anguli  duobus  tertium  in- 
uenirepr.17.  J©7 

Cubus . 

Dato  cubo  ar quale  paralleleplpedum  conftruere 
. ad  datam  altitudinem»  vel  fuper datam  bafim 
pr.iy.  66S 

Datum  cubum»  vel  paralleleplpedum  iuxta  datam 
proportionem  fecare  pr.40.  675 

Cubum,  paraiieleplpedumq;  vacuatum  pyramide 
diuidere  pr<4|.  Coroll.i.  <$77 

Cubum  conftituere,&  fphpracompIcdi,&de  dia- 
metri ad  eius  latus  ratione  pr.8.  tfoi 

Cubum,  vel  Parallelepipedum  calculationi  fubi- 
gerepr.d.4.  62 7 

Cubu  in  corpus  regularetransfunderepr.il.  66j 
Cu  bi  numeri  definitio  def.4.  1 6 1 

Cubus  numerus  cubu,dudus  in  fe  facit  pr. 9.  179 
&'  etiam  multiplicans  alium  cubum  . ibid. 
Et  inuertendo  fi  faciat  cubum,  ipfe  eft  cubus 
pri.  ibid. 

Cuborum  triplicata  ratio  pr.19.  174 

Cum  Rationali  linea . 

Cum  rationali  medium  totum  efficiens , vt  fiat 
pr.48.  »4 

Cum  medio  medium  totum  efficiens  , vt  nat 
pr.49.  ibid* 

Cylindrus . 

Cylindrus  ad  cy!indrum,vt  axis  ad  axem»  quinam? 

pr.rt).  6if 

Aqualium  bafium  funt  inuicem,  vt  altitudines 
pr  II.  <5i4 

Aqualium  reciprocantur  bafes  , Se  altitudines 
pr.is.  ibid. 

Coni,  St  cylindri  «qucalti  funt  inuicem,  vt  bafes 
pr.|  61 1 

Quinam  fint  «quales  pyramidi,  Se  prifmati  pr.j. 

Coroll.  ibid. 

Quinam  fint  inuicem  «quales  pr.4.&  quenam  par- 
ces ipfotum  ia  Cor.  ibid. 


D E X 

Aquealti  fe  referunt  vt  bafes  pr.5,  tfu 

Cylindrus  fphproide  circumfcriptus,  vt  fe  habeac 
ad  fphf  roidem  pr.97.  6 39 

Etiam  fi  EUipcic?  fedionis  Cor.J. 

Cylindrum  in  paralielepipedumerigere  p.n.666 
Cylindri  elliptici  «quales  qui  ?pr,ay.  Cor.  dj o 
Cylindrum  alteri  fimilem  ponere  pr.9.  662 

Cylindro  «quale  facere  prifma  pr.18.  666 

Cylindro pqualem  conum  couftituere  pr.19.  ibid. 
Cylindrum  vacuum  cono,  cui  cylindro  «quetur  ? 

reprrirepr.29.  669 

Coni  cylindro  vacuati  aequalem  conum  reperire 
pr.30.  670 

Cylindrum  in  pyramidem  mutare pr.io.  666 
Cylindrum  vacuatum  pyramide  iuxta  datam  ra- 
tionem diuidere  pr.4j.  Coroll. a.  6jf 

Cybndrum,  fcu  conum  etiam  prifmaticum  quod- 
cumque  calculis  examinare  pr.67.  684 

Cylindri  fuperficlcs . 

Cylindri  fuperfides , cui  «quetur  . ffl 

Quomodo  extendatur.  17£.&feq. 

Vide  fuperficies. 

Cylindraceum  corpus . 

Cylindracea  corpora  zqucalta  funt  Inuicem,  vt 
bafes  pr  29.  519 

Et  ve  altitudines, fi  fint  «qualis  bafispr,l4>  6 io 
Aqualia  quorum  reciproce  bafes,  Se  altitudines 
pr.xy.  ibid. 

Cylindraceum  corpus  alteri  fimile  ponere  pr.tf. 
pag.  663 

D 

Defedus . 

EX  maiori  cubo  detrahere  minorem  fefi- 
duo  cubo  manente  pr.5  o.  679 

Detrahere  i quacumque  figura  folida  pr.yo.  Co- 
roll. 

De  ficere  parallelogrammi  quid  ? def.j.  1 33 

V idc  partire, fegmentum, pars,  diuidere 
Datam  proportionem  minorem  a maiori  deducere 
pr.jj.  181 

Detradio  rationis  oftenditur  pr.ff . pag.  x ao 
Se  Coroll.  190 

Detradio  rationis  quid?  def.  13.  117 

Definitio. 

Definitiones  quid  fint  ? 24 

Denominator  . 

Denominator  proportionis  continu*  > vt  habea- 
tur pr. 10.  1*1 

Diuerfa  genera  Denominatorum  Cor.  284 
V idc  proportiones, feries,  Geometrica,  Mulica, 
Denommatorcs  proportionum  muficarum  in  qua- 
libet proportione  crefcunt  ab  vnitate  p.14. 133 
Minutiam  ad  minorem  denominationem  reducere 
pr.10.  aio 

Proportio  numeratoris  ad  denominatorem,  quid 
exprimat,  Cor.  114 

Defcriptio . 

Defcribere  figuras  io  ellipfibus  fimlles  illis,  qu* 
funt  in  circulo  quoad  proportionem  ad  totum 
Cor.prop.29.  597 

Superdatam  diametrum  defcribere  ellipfim  cir- 
culo «qualem  pr.30.  Se  fingula  eius  fegmenu  Co> 
roll.  597 

Defcribere  parabolas  «quales  Cor  i.  540 

TrUn. 
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Triangulum  equile  parabol?  pr.37. 
Vide  ea,  que  cupit  deferibere  . 

Vide  infcrlptk),  (eu  dreumferiptio.' 


Circuit  in  fphjra  diamecrum  inuenire  pr.9.  J17 

Diameter  fphfrj , fir  circuli  bafim  ambientis  ad 
latera  Tetaedri  , 8c  normalem  comparatur  pr. 
6.  & Coroll.  1.  & 2.  pag.  6co 

Diametri  fphxre  men luram  inuenire  pr.  10.  357 
Diameter  fedionom  conicarum, & diameter  tranf- 
ucrfa  quxnam  ? dcf.  1 1.  & 1 2.  391 

Diametri  fecundari*  funt  axes  Cor.ir»r.29.  3'o 
]n  parabola  diametrum  ducere  pr.35.  4*3 

Diametrum  coniugatam  in  parabola  inuenire  37, 
pag.  * 4«? 

Diametros  coniugatas  inuenire  ia  Hyperboli 
pr.30.  4l  * 

In  Ellipfi  diametrorum  quamlibet  coniugationem 
inuenire  pr  31.  4** 

Coniugatas  diametros  aequales  in  Ellipfi  inuenir  i 

Pr-34*  , „ . 411 

Quadrata  anplicatarom  ad  diametro»  coniugatas 
xqualia  funt  refianguiis  ex  diametri  portioni* 
bus  pr.35.  ibld. 

Diameter  parallelogramml  quid  ? def. 3*.  30 

Diameter  parallelogrammi  bifariam  illud  fecat 

Pr  34*  _ 47 

«que  poteft,  ac  latera  Cor. i.fir*.  59 

Differentia* . 

Differenti*, & termini  in  progrcflione  Geometri- 
ca linearam,  ?t  fe  habeant  pr.4.  »5  7 

& pr.y.  »58 

Vide  termini . 

Ex  differentijs  tres  proportionale»  fuas  inuenire 
pr.7.  &8.  »50 

Diffcrentfc  harmonicp  quando  fint  incommenfu- 
rabile$,& irrationales  pr.i 7.  »<58 

DirTcrentix  funt  in  eadem  proportione,  acipfi 
proportionales  pr.8.  231 

Differenti*  coaceruatg  ia  riflrnero  radica li  fa- 
ciunt vltimum  pr  9.  »3» 

Differenti*  in  progrcflione  geometrica  linearum 
fe  refpiciunt,  vt  termini  pr.I.  257 

D fferenti*  proportionales  terminos  proportio- 
nales habeat  pr.s.  ibid. 

Differenti*  mu fic$  poffant  omni  data  quantitate 
fieri  minores  pr.i*.  »70 

Quacumque  infinita  differentiarum  feries  *quac 
primum  terminum  pr.13.  ^ ibld. 

Differentia  qua  augefeit  logarlthmus  a fi nu  toto, 
fi  pcogreflio  incipit  i e.  eft  ipfe  logarithmus*- 
pnj.  33/ 

Differenti*  Geometrico  runa,  vt  fint  inolc-m  In  fe- 
ric.cui  Logarithmi  applicandi  pr»H-My.  334 
Differentiam  arithmeticam  inu*nlrc  prjy,  141 

Diuidere . 

Diuldere  lineas, fupjerficics,  corpora  . Vide  hic 
Diuidere angulos  diuerfis  modis  . Vide  angulus 
Chonc  hilis. 

Diuidere  numerorum  quid  fit.  def. itf*  94 

N umerus  omnis  maior  per  numerum  alium  diuidi 
poteft,  at  (i  fit  minor  pr.18.  100 

Minor  per  maiorem  poteft  diuidi  pr.19.  1 00 

fernper  fupereft  aliquid  pr.»l.  lol 

Et  eft  pars  numeri  diuidentis  pr.22  ■ Ibid. 

Minor  fumptus  io  minori  proportione  diuidi  po- 
teft pr.i 3»  ibid. 
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Vt  numerus  datus  diuidat ur  pr.14.  icJr 

Diuifio  rationis. 

Diuifio  rationis  def.atf.  117 

Diuifio  rationis  oftenditur  pr.so.  127 

Diuifio  rationis  in  numeris  oftenditur  pr.ij.  itfo 
Diuifio  rationis  ia  proportionalicatibus  pr.  26« 
PaB*  »79 

Rationem  partiri  (n  datas  rationes  pr.38.  28» 

V ide  proportio  Geometrica . 

Datam  rationem  diuidere  pr. 39.  28» 

Diuifio  rerum . 

Diuifio  line* proportionalis  docetur  p.  12.  140 
Secart,  vt  alia  feda  eft  pr.i  j.  ibid. 

A'  fecundum  proportionem  quacumque  datam 
in  Cor.  ibid. 

Vnicum  redilineum  in  plura  partiri  raaaente 
eadem  figura  in  partibus  pr.  »9.  8r  Cor.  5 1 a 
Vnicum  conum  in  plur:s  diftribucrc  pr.yi.  <579 
Datam  cllipfitn  diuidere  pr.29.  535 

Lineamus  fecare , vt  fingul*  partes  proportio- 
nem muficamferuenc  pr.i.  167 

Diuidere  lineam  in  partes  tncommenfurabiles 
pr.39.  189 

Minutiamper  minutiam  diuidere  pr.29.  »*3 

Vide  ea,  que  diuidenda  funt , vide  extrema,  8c 
media  ratio . 

Dodecaedrum . 

Dodccaedrum  conftituere , Be  fphxra  compledi , 
& oftenditur  latus  eius  linea  irrationalis  p.i9> 
pag.  tfo» 

Latus  dodecaedri  comparatur  cum  latere  cubi 
Coroll.i.  504 

% . o . 1 . 

Duplicata  proportio . 

Atquiangula  parallelogramma  habent  proportio- 
nem laterum  duplicatam  p.a*.&trianguioCor. 
r.&».  144 

Duplicata,  triplicataque  ratio  in  numeris  qu*- 
nam  def.3.  • IS4 

Duplicata  ratio  inter  fimiiia  triangula , 8c  polygo- 
na pr.20.fk  21.  >43 

plani  ad  planum  eft  laterum  ratio  duplicata 
pr.li.  • *7* 

# E 

Elementa . * 

T?  Lementa  quid  fint . »3 

tl,  Elementa  alternata,  & alternantia  p.5. 

Elementorum  ordo  pr.7;  ibid. 

Authores. 

Ellipfis . 

Ellipfis  quid  def.9. 

Diuifio  Ellipfis  in  partes  fubduphs  Coroll  534 
Diameter  ad  diametrum  eft,  vt  ellipfis  ad  circuld 
maiori  diametro  deferiptum  pr.14.  534 

Quinam  circulus  ^qualis  ellipfi  pr. 26.  53  5 

Ellipfis  quzllbet  ad  quemlibet  circulum  eft,  vt  re- 
danguium  ex  diametris  ad  tjuadiatum  circuli 
pr.*.  , ibid' 

Ellipfis  ad  ellipfim,  quam  confcquatur  proportio- 
nem pr.27.  & Cor.a. 

Deferibere  ellipfim  zqualcm  ellipfi  pr  »7*  *-o- 
roll.  . , \*6 

Omnis  fedio  fphzroidis  ad  axem  reda  circulus 
eftpr.9.  8f  axi  obliqua  ellipfis  . 439 

Ellipfes  parallel*  In  coao  fimiles  pr-4»  ^ 437 
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Quenam  ellipfe* , feti  hyperbole  fimiles  pr.ji.8c 
JJ.  firCor.  8e  54.  & Corollarijs  . 411 

In  oronl  cylindro, feu circulari , fen  elliptico  fine* 
fe&iones  axi  oblique  fune  ellipfes  p.ai.  443* 
axi  obliqua  in  conoidaic  Parabolico  dlipfis  ed 
pr.i4.  440 

pato  circulo  ellipfim  deferibere  pr.»7.  pag. 43  i.8f 
4$>.  pr.73.  Item  parabolam  pr.74.  43? 

Item  Hypcrbolato  pr.7J.  ibid. 

Ellipfim  deferibere  pr.*7-  pig.419.  & pr,£8.  430 

Enumeratio . 

Enumeratio  rationum  der.19.  tl6 

Enumeratio  rationis  modus  arguendi  ollenditur 
in  numeris  pr.ls.  ij8 

Enumeratio  rationis  pr.17.  iitf 

Edentia  . 

Quantitatis  edentia  que  fit?  pr.t.  I 

Exagbnum. 

Fxagoni  latus  equat  femidiametrum  Cor.I.  9° 
Exagonidefcriptio,  ride  Infctiptio. 

Excedus . 

Exceduro  rationum  inueoire  pr.40.  »8? 

Excedere  paraJlelogrammi  quid  dcf.tf.  X?I 

Ex  equali  Ratio. 

Ex  equali  ratio def.18.  l\6 

Ex  equalitate  ratio  in  numeris  pr.!4«  U? 

Ex  equalitate  ratio  odenditur  pr .?.  pag.Xlp.  & pr. 
»4.  pag.ljo.  & pr.aj. 

Ex  equalitate  ratio  perturbata  innumeris  oden- 
ditur  pr.11.  . i6t 

Extrema  Ratio . 

Lineam  diutiam  extrema, & media  ratione  fecare 
pr.13.  »54 

Aggregatum  extremarum  in  fuas  extremas  di- 
ftmguerepr.6.  *jo 

Partire  oumerum  in  extrema  proportionalia  dato 
numero  pr.25.  11$ 

V ide Ratio,  fecare,  diuidere . 

F 

Figura  • 

Figura  quid  dcf.14.  28 

Figurz  redilince  def.  I£.  29 

Trilinee  def.ad.  Quadrilincp  dcf.»i.  Multilaterp 
def.it. 

Vide  Multilatcrum,  Polygonum  , Redilineum* 
Triangulum,  8c  ceteras  fpecjes  figurarum . 

De  angulis  figurarum  rcctilinearum  joj,8f  fcq. 
Quot  angulos  contineat  figura  redilinea  pr.ij. 

pag.  ?oj 

Quot  angulis  anguli  figure  re&ilince  equentur 
pr.ld.  ibid. 

Externi  quatuor  re&os  equant  pr.17.  Ibid, 

Figura  fol  Ida . 

Figura  conica  fphcrj  inferipta,  cui  conoequetur 
pr.  41. 6 4j.  & fetior  cui  fetiori . £t  quo  cono 
mioor  fit  pr.42.  544 

A quacumq;  figura  foilda  detrahere  partem  ma- 
nente re  fi  duo  figurato, vt  prius  pr.50.  Cor. 679 
Vide  Muiulatctum,Reguiaris,diuidcre  addere. 

Finitum. 

Finiti  ad  infinitiuh  nulla  proportiopr.a.  108 
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Fornix^ 

Fornicis  cruciformis  foliditas*  que  Gor.i.  &Jt 
Fratiio . 

Fradio  quid  fit?def.l.  »07 

Minutia  quid  fit?def.l.  ibid. 

•Minutia  ad  fuum  iotegrum , vt  rcferatarp.l.  108 
Minutie,  que  equalcs?pr.i.  ibid. 

Minutie  quando  proportione  totorum  eadem  gau- 
deant pr.?.  quando  proportione  numero- 
rum integrorum  pr.4.  108 

Minutias  reducere pr.j,  Ibid. 

Vide  minutia. 

• Frudum. 

Frudum  coni,  cui  conoequetur  pr.13.  Cor.  61 5 
Frufh  conorum  queeumque  numeris  menfurare 
pr.69.  <58f 

Frudum  conicum,  cui  equetur  pr.13. 14.  <$24 

Frudum  conorum,  vel  pyramidum  fimilia  efficere 
pr.  10.  66i 

Segmentorum  fphf roidtcorum  fuperficies, quibus 
fquentur  Coroil.  1** 

Frufto  fpheroidis  pqualem  conum  exhibere  pr.??. 

pag.  ‘ 670 

Spberoidis  frudum,  quam  proportionem  habeat 
ad  conum  iaferiptum  pr.40.  <$40 

Superficies  frudi  coni  redi*  ad  quem  annulum 
planum  , quam  proportionem  habeat  p.?i.  j 6% 
Superficies  frudi  coni  redi , cui  circulo  equetur 
pr.?a.  Jtfx. 

Frudum  fpheroidis  , quas  partes  equet  cylindri 

Pr*34*  «4° 

Vide  fpheroldes  . 

Frudum  pyramidis,  cui  equetur  pr.aj.  619 
Frudum  pyramidis  calculare  pr.69.  aS 4 

Frudi  cylindrici  acuta  fqperficies , cui  equetur 
pr.tf.  35» 

Vide  Tegmentum  , & nomina  rerum*  quorum 
fruda  nofcere  cupis. 


Genitus  numerus. 

GEnituJ  ex  multiplicatione  duorum  numero- 
rum planus  ed  def.i.  1 66 

Vide  numerus*  multiplicatio. 

Geometria . 

Geometria  ed  fcientia  odcnfiua  pr.J.  1? 

6f  eiusobiedumaffigoatur.  ibid. 

Geometrica  Progreflio , Proportio  . 
Geometrica  progreffio  quid  dcf.  2.  *j$ 

Proportionis  geometrice  continue  proprietates, 
firfpecies  , inexordioexpeofionis.  a?o 
Non  omnes  numeri  continuari  in  proportione 
pofiu nt  pr.l.  131 

Vtfe  producant  numeri  continui  proportionales 
pr.a.  230 

Qui  medi;  proportionales  Intereres  cadant  pr.?. 
* pag*  . »1* 
Medijs  intermiUls  tot  numero,  tres  numeri  ia 
continua  proportione  c?ndem  rationem  dicunt 
pr-4-  131 

Quadratum  medi;  redangulo  extremorum  equa- 
tor pr.j.  ?jt 

Et  retiangulura  mediorum  duorum  retiangulp 
duorum  extremorum  pr.tf.  a/i 

In  maiori  numero  plures , & minutiores  propor- 
tiones 
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t»on  e*  reperiuntur  pr.7.  ibid. 

Vt  fumm*  feriei  numerorum  Geometricorum  in- 
ueniatur  pr.15.  pjg.jjj.  Se  pr.itf.  134 

Vc  feriei)  Geometricorum  proportionalium  ex- 
tendatur in  numeris  pr.(7,pag.s  j4.pr.i7  &18. 
addendo  pr.ip.  Se  auferendo  pr.ao. Se  x 1 . Se  *». 

Se  Cor.  1.  ibid. 

Vide  Ditfereotisr,  Termini,  Maximus  . 
Proportionales  inuenire,  quorum  fummam  aequa- 
lis fit  numero  voius  in  alterum  procreato  Cor. 
a.  *J5 

Inter  duos  numeros  eonfticuere  geometrice  pro- 
portionalem pr.i|.  a $4 

Inter  duos  numeros  plures  proportionales  inter- 
ponere pr.  »4.  ibid. 

Numerum  datumin  partes  proportionales  diftri- 
buerepr.25.  ibid. 

Maximum  numerum,  Se  extremum  medijs  inter- 
mi  fOs  multis  depromere  pr.sd.  ibid. 

Geometrica  progrelEo  linearum . Vide  feries . 

Geometrica  progretfio  planitierum . 

Omnia,  quae  de  progreffiooe  Geometrica  veri  fl- 
eantur in  lineis  etiam  dc  fuperficiebus  vera  eu  a. 
duntpr.i.  pag  495.  tum  de  fpstijs  flmiilbus» 
quam  dediffimilibus  Cor.i. 

Progreflio  infinita  geometrica  fupcrficlenWpro- 
ducit  determinatam.  Se  finitam  fuperficicm. 
Cor.*.  405 

Omnia  fpatia  antecedentia  funt  ad  confequentia » 
ve  vnum  antecedens  ad  vnum  confequens  Co- 
roll*|.  ibid* 

Differentia  primi  fpatij  a fecundo  in  progreffio- 
xie  gometrica  primum  fpatium  , Se  feries  infi- 
nita funt  in  continua  proportione  Coroll.4. 
pagina  4 96 

SI  feries  dux  procedant  per  eandem  analogyatn  , 
ita  eft  tota  feries  ad  totam  feriem, vt  primus  ter- 
minus vnius  ad  primum  alterius  pr.*.  ibid. 
Planitiem  «qualem  feriei  proportionalium  geo- 
metricar  inuenire  pr.j.  ^ ibid. 

Reperire  planum  contlnud  proportionalium  ter- 
minorum pr.4.  495 

Datis  primis  bafibus  reperire  planorum  feriei  x- 
quaiem  fuperficicm , & etiam  quadratum  pr.j.Sr 
Cor.  ibid. 

Seriem  infinitam  inuenire, qu£  a dato  quadrato  in. 
cipiat  , Se  tota  dato  reftangulo  xquetur  pr.4. 
pag.  497.  Se  jetiam , quf  i Tegmento  incipiat 
pr.7.  etiam  alteri  squalem  pr.8.  498 

Seriem  planorum  alteri  datam  proportionem  ha- 
bentem,quae  incipiat  i dato  quadrato  pr.j.ibid. 

Geometrica  progreflio  corporum . 

Vide  feries  cornorum . 

Gnomon  quid  dcf.*.  5* 

H 

Harmonica  proportio  numerorum . 

PRoprietates  proportionis  Harmonica:  Cor.i. 

*.8t  »43 

Tres  harmonicos  inuenire  pr.l.  ibid. 

Tertium  Harmonicorum  inuenire  pr.*.  ibid. 
Non  ftmper  harmonicus  certius  inuaniri  poteft 
Coroll.  # »44 

Duplex  molui  cmtinuandi  Harmonicam  feriem 
inexord.  ibid. 

Continuare  proportionem  Harmonicam  pr. 3.244 
& pr.4.  Se  s . .MI 

Quinam  in  feric  Harmonica  fiat  Arithmetici  Co- 
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roll.  244 

Quinam  fint  minutie  Coroll.  »4^ 

Inter  duos  medium  Harmonicum  Inuenire  pr .6, 
P3K  , 245 

Numerum  in  proportionem  Harmonicam  diftri- 
buere  pr.7.  144 

Arithmetici,  vt  Harmonicos  producant  Cor. ibid. 

Harmonica  proportio  linearum  . 
Plurimas  lineas  tn  infinitum  inuenire, qup  propor- 
tione raufica  crefcant,  vel  decrefeant  pr.*  164 
Linea  harmonici  diuifa , eft  diuifa  in  partes  fuc  - 
cefiiue  denominationis  pr.7.  ibid. 

Lineam  Harmonice  fim  liter  fecare  pr.4.  264 

Qup  feries  Harmonici  proportionem  femper  ean- 
dem feruent  pr.f.  atfj 

Similem  alteri  feriem  harmonicam  propagare 
pr  6.  atfy 

Omnes  harmonicp  proportiones  funt  in  eadem 
Geometrica  proportione  pr.7.  ibid. 

Series  Harmonicas  datx  denominationis  reperire 
pr.8. 1 66.  & etiam  In  pluribus  lineis  pr  9.  Vide 
Termini  differentiae  Triangula . 

In  qualibet  data  linea  ahfque  fine  progrelEo  har- 
monica extendi  poteft  pr.19.  xtfp 

In  harmonica  ferie  a(E  gnata  qualibet  minori,  ad- 
huc ad  minorem  poteft  perueniri  pr.  10.  ibid. 
Nulh  progrelEo  harmonica  extremum  confequi 
poteft  pr.18.  ibid. 

Omnes  propofitiones,  qux  de  lineis  muticis  verl- 
ficantur  etiam  de  planitiebus  vera  funt  Co- 
roll. 499 

Superficies  Muficas  augere  , Se  minuere  fccudum 
datam  rationem  pr.48  5x0 

Superficies  harmonicas  iuxta  datam  rationem  fe 
incipientes  minui  ponere  pr.49.  521 

Helix. 

Helicis,  Se  quadratricis  comparatio.  197 

Radius  helicis,  & applicata  quadratricis  quando 
arquales  pr.*?.  297 

Radij  helicis,  quibus  arcubus  zqualespr.*4.  ibid. 
Helicis  lineam  defer iberepr.*?.  ib:d. 

HemifpheroideS . 

Hcroifphproldcs  duplum  cftconi  inftripti  pr.79. 
pag.  <$40.  Vide  fphgroides  • 


Homologam . 

Homologa:  quantitates  quxnam  dcf.tj. 


M4 


Hyperbola  , 8r  Hyperbolicumconoides  . 
Hyperbolam  deferibere  pr.64.  4*7 

Data  Afymptoto,  Se  pr .4$.  418 

Eamdem  refarcire , Se  producere  pr.44.  4*9 

Hyperbola  quid  ? dcf.to.  J0l 

Hyparbolx  parallelae  in  cono  fimiles  pr.4.  478 

Quxnam  fint  Hyperbolx,  Se  Ellipfes  xquales  pr. 
34-  pag.4if.8epr.40.  4«4 

Vide  parabola,  ellipfis,  fefiio  coni,Conoidcs  . 
A conoidc  hypcrbo!ico,feu parabolico  imperatam 
partem  auferre  pr  49.  678 

Hypcrbolicum  conoidcm  luxta  datam  rationem 
diuidere  pr.48.  67 

Hyperbolicum  conoidcm  io  conum  squalem  traf- 
fornure  pr.f  4.  67 r. 

Hypotenufa . 

Hypotenufa  crure,  8c  angulo  datis  quibuflibet  per 
logaritbmoi  tertium  reperire  pr.  18.  46* 


-> 
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Datis  crure»  & angulo  duobus  quibudibet  loga- 
rlthmicd  tertium  reperlre  pr.19.  4*7 

I 

Icofaedrum . 

ICofaedrum  ponere,  & fphxra  compledl » cu- 
iuS  latus  oftendicur  irrationale  diametrofphf- 
rx  pr.io.  *°4 

Inclinatio . 

Lateri  anguli  inclinationis  normalis  omnibus 
aliis  lineis  normalis  pr.4.  14® 

Triagulum  inclinationis  planis  inclinatis  norma- 
le eft  Cor.*.  349 

Parallela  in  plano  inclinato  alteri, efl  etiam  paral- 
lela fcdioni  Cor.}.  ibid. 

Quinam  anguli  inter  inclinata  plana  fit  maiores 
pr.20.  pag.  }f*.8f  pr.**.  J5J 

Angulus  inclinationis  planorum  idem,  vbique  in 
ipfispr.i8.  , 75l 

Redj  ad  planum  inclinatio  quznam?  def.}.  347 
&r  aequatis  inclinatio  def.J. 

Plani  ad  planum  inclinatio  quznam  def.4..  347 

&rr  qualis  inclinatio  def.  j. 

Inclinata  ad  vmbelicom  $ contadu  aequalis  eft 
axis  portioni  interclufa  inter  verticem  , & »m- 
belicum  pr.itf.  pag.  407.  Vide  Vmbelicus  . 
Inclinatio  circulorum,  qu*?der.tf.pag.}J4.&  qux 
fimihsMef.7. 

Incommenfurabiles  line*  • 
Incommenfurabiles  line*  def.4.  >8* 

Vide  commenfurabilet . 

Magnitudines  proportione  relate  commenfurabi- 
litate,  vel  i ncommenfurabi litate , etiam  refe- 
runtur pr.j.  185 

Qux  eidem  magnitudini  fune  incommenfurabiles 

etiam  inter  fepr.tf.  »8tf 

Qux  magnitudines  incommenfurabiles  pr.7.fir  8. 

pag.  18  tf 

Magnitudo  incommenfurabilis  compofita  facit 
totum  partibus  incommenfurabile  pr.io.  l8tf 
Incommenfurabiles  longitudine  tantum,  ficetum 
potentia  inucnire  pr.i*.  8r  etiam  plures  Co- 
roll.  188 

Inuenire  rationales  potentia  , vt  differentia  qua- 
drata habeat  latus  maiori  commcnfurabile  pr. 
I}.  pag.  188.  fit  etiam  incommenfurabile  pr.  14. 
P3g.  , >*’» 

Proportionalium  laterum  quadratorum  exceffus 
quando  fit  comnienfurabile,  fiuc  non  pr.1j.189 
Scdio  In  partes  inequales  cum  faciat  lineas  in- 
commenfurabilcs,  leu  non  pr.}7.  conuertitur 
Coroll.  / 98 

Incommenfurabilium  longitudine  quadrata, quam 
proponlonem  habeant  pr.4.  184 

Incommenfurabllia  latera . 
Incommcnfurabilitas  laterum  figurarum  regula- 
rium. # }I0.  firfeq. 

Latus  quadrati  diametro  circuli , In  quo  eft  in- 
feriptum  eft, incommenfurabile  pr.7.  }to 
Item  trianguli  latus  pr.8.  htus  decagoni,  8r  pen- 
tagoni diametro , fit  longitudine,  fit  potentia 
incommenfurabilis  linea  eft  pr.9.  51 1 

Latus  odogoni  diametro  incommenfurabile  pro- 
poi.10.  }U 

Inuenire  duas  lineas  potentia  incommenfurabiles, 
quarum  quadratorum  compofitum  fit  ratio* 
nale,  at  re&angulum  ex  ipfis  fit  medium  pr.41. 
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pag.  *ol.  vel  etiam  quadratorum  compofitum 
medium  , at  re&angulum  rationale  pr.4s.  fit 


etiam  vtrumque  medium  pr.4}>  *o* 

f 

Indiuifibllia  . 

Pars  vltima  indiulfibilis  nec  eft,  necefte  poceft  fi- 
oe  alijs  partibus  pr.io.  10 

Non  fiint  mathematice obiedum pr.ij.  il 

Indiuiduatio  . 

Indiuiduatio  eft  vnitas  numcrica  pr.I  I? 

eft  idem  cum  rebus  indiuiduatis  pr.If . *7 


Infinitas  f 

Linearum  proportionem  propagare  in  infinitum 
pr.  1.148.  Vide  feries  Geometrica, Harmonica. 
Infiniti  ad  infinitum  nulla  proportio  pr.i . i°8 

In  aliqua  finita  quantltrte,  Vt  partes  multiplicari 
polline  in  infinitum,  pr.1a.8t  Cor.i.fita.  stfo 

Infcriprio . 

Infcriptlo  rcdilineorum  qucnamdef.l.  8} 
Re&ifinei  in  circulo  qux?  def.}.  8)» 

Circuli  in  redilineo  qux?  def.  5.  8} 

Infcriptio  trianguli  in  erreuio  pr.a*  84 

Circuli  in  triangulo  pr.4.  87 

Quadrati  in  circulo  pr.tf.  8tf 

Girculi  in  quadrato  pr.8.  Stf 

Pentagoniincirculopr.il.  88 

Girculi  in  pentagono  pr<i}«  89 

EVagoni  in  circulo  pr.i  7.  90 

Trianguli  xquilatcri,fc  zquiangull  infcriptio  pr. 

17.  90 

QuindecagonI  in  circulo  pr.ltf.  91 

Albrum  nguranSm  in  circulo  Cor.'  91 

lnfcribl  poteft  corpus  planis  fuperficiebus  con- 
ftans  In  quocumque  corpore  elliptico,  Parabo- 
lico,  hyperbolico  pr.}a. 

Quando  fuperficies  hxc  infcriptl  corporisagno- 
fd  poflitpr.}}.  T ~ 791 

JnlVriptiofolidi  in  folidoquxdef.tf.  11  797 

Sunt  minus  , quam  quadruplum  maximi  circuli 
fphxra  inferipri  conic*  fuperficies  fphzra  in- 
fcrlpt*  pr.4/.  ~ *tf8 

At  eircumfcriplx  malus  41.  ibid. 

Pirabolg  maximum  inferibere  triangulum  pr.}t. 

pag.  t 51® 

Qux  infcrlpta  triangula  tn  parabola  fint  xqoalia 
pr.52.fi  vnumexis  fit  maximum  etiam  aliud 
Coroll. 

Inferibere  in  fphpra  Conorum  Tegmenta  tangentia 
tantum  fphxram  aliam  conci udente.gr,  1 }.  607. 
8 c etiam  clrcumferibere  Cor. 

Infcribiquoq;  tot  folida corpori  globofo  poftunr, 
vt  reliquant  quantitatem  omni  data  minorem 
pr.i  4.  tfo8 

Maximum  triangulum  Hyperbol*  inferibere  pr. 
40.  741.  Vide,  qux  inferibere  cupis . 

Intercepta  I 

Linea  Intercepta  harmonica  qupnam  def.*.  »tf  j 
Intercipientes  «quales  arcus  parallel*  Cor.  77 
Qug  in  circulo  bifariam  fecetur  Cor.  76 

Intenifllum. 

Ioteruallorum  numerus  multiplicatus  cum  fe- 
ruodo  numero  feric  xquetur  pr.4.  t|$ 

Interuallorum  numerus  ad  numerum  fnteruallo- 
rura,  quam  proportionem  dicat  in  Arithmetica1 
pro- 
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proportione  pr.+.Sr  5.'  »j8 

Internatiorum  numeri  dicunt  inulcem  eam  pro- 
portionem, quam  differenti*  pr.7.  138 

Numerum  iocerualiorum  Arithmeticorum  inue- 
ni  re  pr.14.  >41 

Interualium  vide  Arithmetica  ratio  . < 

Interfedio  . 

Planorum  interfedio  cft  linea  reda  pr.3.  348 

Interfedioncs  planorum  747  & feq. 

Inceriudio  circulorum  in  fphpra  . Vide  circulos. 

Inucrfa  ratio  . 

Inuerfa  ratio  quid  fitMef.l}.  II 6 

Inuerfa  ratio  oftendltur  pr.4.  Coroll.  ixo 

Inuerfa  ratio  in  proportionalitatibua  pr.74.  »78 

Inuolucrum. 

Inuolucrum  fph*r(  quadriformii , cui  pyramidi 
«quetur  pr.  ji.  649 

Inuolucrum  vngul* , Be  lunnl*»  quae  pars  (it  cy- 
lindri, 8e  parallelepipedi  concludentis,  ex  qui» 
buS  nafcuntur  Coroll.*.  • 673 

Inuolucri  quadrati  conoidit  hyperbolici  folldi- 
tas  qu*  ? Cor.  1 . 65 I 

Inuolucrum  vngul*  eylindrlc*  , cui  pyramidi  z- 
quetur  Cor.i.  vt  cognofcatur  Cor.Cor.i,  649 
Irrationale  quadratum  def.9.  IO.  18; 

Compo licis  lineis  irrationalibus  commenfurabi- 
ies  funt  quoque  irrationales  coropofitz  pr.H- 
pag.  106 

Irrationales  q«* . def.7.  & 11.  183.  pr.a  j.  1 93 

Ifopcrimetr* . 

Ifoperimetr*  figur*  qu*nam?dcf.r.  5x1 

Area  ifoperimctra  quid  def.X.  ibid. 

Figuram  regularem  alteri  Ifoperlraetram  ponere 
pr.jo.  jax 

Scaleno  triadjjulum  rquicrurum  Ifoperimetrum 
facere  pr.yi.  31* 

Dato  triangulo  parallelogrammum , squale  t Be 
Ifoperimetrum  fabricare  pr.yi.  ibid. 

Figuraram  Ifoperimct rarum  ea  cft  capacior,  qu* 
plures  continet  angulos  pr.67.  51$ 

Ifoperimetrarum.qu*  lit  figura  maxima  pr, 08. 52 5 
Circulus  omnibus  figuris  Ifoperimetcis  capacior 
# pr.69.pag.yx5 . cft  etiam  maior  Cor.i . Be  etiam 
fph?  ra  taiis  conditionis  eft  Cor.x.  5 26 

Redanguium  non  redanguio  (quale.  Be  Ifoperi- 
metrum ponere  pr.33.  jxx 

Redllineo  (quale, & Ifoperimetrum  redanguium 

confti tuere  pr.54.  5x2 

Red  angulum  facere  *quale  , & Ifoperimetr  ii  fe- 
micirculopr.jj.  ibid. 

Ifoperlmecra  triangula  quando  minora  prop.  56. 
pag.  3x3.  Jfofccllum  quando  eft  minus  altoCo- 
roll.  J»4 

Eadem  proportione  in  figuris  Ifoperlmetris  late- 
ra , Be  anguli  diminuuntur  pr.yy.  pag.  5*4- 
& etiam  differentia  lateris,  Be  anguli  Cor. 


Ifofcelca  dcf.sy. 


IfofcellcS , 


L 

Latus. 

LAtera  deeagoni,  Be  hexagoni  inueftigarepr.5. 
pag.30 9.  Item  trianguli  Cor.  1.  309.  qua- 
drati Cor.X.  Item  quindecagoni  Cor.  310 
Inueniuatur,  Be  comparantur  latera  figurarum  rc- 
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gularium  pr.9.  tfoy 

Lemma . 

Lemma  quid  fit . 

Linea . 

Linea  eft  quidreale  indiuifiblle  reduplicatiui  pr. 

9-  9 

Inadzquatc  accipitur  pr.if.  10 

Et  rt  negatio  pr.n . ibid. 

Quid  fit  ?dcf.x.  a$ 

Quinam  eius  termini  > def.4.  j-y 

Reda  qu*nam  fit  ? def.f . ibid. 

Parallela  vide  paralie!*  . 

Line*  «qualem  lineam  ponere  pr.3.  3 5 

Illi  detrahere  partem  datam  pr.tf.  33 

Bifariam  fecare  pr.7»  ibid. 

Normalem  excitare  a pundo  in  ea  pr.3,  36 

SI  extra  eam  pundum  detur  pr.9.  ibid. 

Quos  angulos  infiftcns  alteri  faciat  pr.io,  ibid. 
Qu*  fintin  diredum  pr.  1 1.  ibid. 

Ad  verticem  fe  fecamium  anguli  «quales  p.ix.  37 
ne  dum  inuicem,  fcd  Be  quatuor  redis  . Cor. 
aEquipotentes  vldezquipoeenua . 

Line*  extcnfz  plano  nulla  pars  in  fublimi  pr.i. 

Pag-  34« 

Liney  fe  fecantes,&trlangula  in  eodem  plano  funt 
pr.*.  ibid. 

Line*  ad  fupcrficiem  nulla  proportio  pr.4.  109 

Logarithmus  . 

Similiter  proportionatorum  (quales  logarlthmi 
Cor.x.  pag.3x6.arpr.11.  332 

De  fcrle  facili  geometricorum  reperienda , cui 
arithmetica, 8c  logarithmlca deferuiat  prop. 8. 
pag.  326.  Ar  3*7 

Exempla  tabularum  geometricorum  continui 
proportionalium  cum  logarithmis  3x7  &feq. 
In  progrefiione  logarithmica  principium  ad  libi- 
tum pr.9.  33* 

Tabulis  Geometricis,  feriebufque  eorum  loga_ 
rithmosiafcriberepr.to.  33».  Se  Cor.  334 
Quomodo  reperiatur  Geometricas  quilibet  ad 
continuandam  feriem  Coroll.  pr.  Ii.  333. 
8r  Coroll.  pr.13.  334 

Quomodo  reperlantur  logarlthmi  ad  continuan- 
das tabulas  iogarithmorum  pr.ix.ar  Cor.  333 
!r  Cor.i.  8r  a.pr.  13. 

Logarithmos  continuare  Cor.pr.  »3. Be  Coroll.  pr. 

16.  333 

Vt  Geometrici  in  Infinitum  in  eadem  proportio- 
ne decrefcanc  inferie  logarithmica  politi  pro- 
pof.16.  333 

In  logarithmicis  tabulis  componendis  fradiones 
non  funt  fpcrnend*  pr.16.  Cor.  336 

Logarithmos  tabulis  finuum  applicare  pr  17.  & 
Cor.i.  &r  2.  ibid. 

Quomodo  finus  gr.  45.  logarithmus  reperiatur 
Cor.  337 

Logarithmos  finubus  arcuum  minoribus,  quam 
gr.  45.  applicare  pr.19.  Be  Coroll.  338 

De  tabulis  logarithmicis  finuum  ordinandis , 8e 
logarithmis  tangentium  addendis  3 38.  Be  feq. 
Proprietates  tabuip  logarithmis  inftrud(  finuum, 
atque  tangentium  3J5*vfquc  ad  pag.  340 
Tabui*  logarithmic(  abfolut*,  vt  condantur  340 
Be  fequentib.  V ide  differenti* . 
Aggregatum  ex  logarithmis  anguli , Se  cruris  c- 
q uatur  logarithmo  anguli,  Be  cruris  oppofiti  In 
obliquangulis  triangulis  pr.19.  470 
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lo  obliqmngulis  logarithmu*  aggregati  crurum 
*quc  fubdu&us.quid  relinquat?p.jo.  Sc  31.470 
Logarlthmus  numerorum  Ia  lerie  naturali  muiti- 
..  plicatorum  quinam  ? pr. 37.  341 

Numerorum  ab  1.  vfqucad  10.  logorithmos  repe- 
rlrc  ?*pr.j7.  744 

Numerorum , qui  cx  multiplicatione  fimplicium 
prodeunt  logarithmoa  reperire  pr.18.  445 

Alios  logarithmos  quofcumqi  vitra  denarium  in» 
uenlrepr.jp.  34* 

In  ferie  proportionali  dato  logarltbmo  vnius  ea» 

. quirere  logariihmum  alterius  proportionalia 
pr.31.  34* 

Numeris  quibufeumque  duobus  datis, & logarith» 
mo  vnius  exquirere  iogamhmum  akcriuj  pro- 
poC.37.  343 

Logarlthmus  cruris  in  re&aogulo  aquatur  loga- 
rith mo. anguli,  fic  bafis  pr. /6.  4 66 

Item  logamhmus  cruris  in  re&angulo  aquatur 
Jogarjthmo  ungentis  oppofita  » Sc  reliqui  cru» 
rispr.17.  Ibid. 

Cur  arithmetici  numeri  proportionales  volantur 
geometricis  . 514. Sc  feq. 

Quid  logarlthmi?  inexord.  /><  324 

Symbohxatio  geometricorum  numerorum,  fi r lo- 
garithmorum  pr.f,  314  fir  pr .3.  f . 6.  Sc  7.  Jlf 
Quanam  prpgrelfio  arithmetica  fit  applicanda 
gcometric;pr,3.  324 

Subdu&ioIogantbmorum,&  additio  in  omniba* 
operationibus  arithmeticis  deferuit  multipli- 
cationi , fi:  diuifioni  geometricorum  pr.  1.3.4. 

*’’**•.  . • ; • m 

Vt  reperutur  terminus  datorum  continui  pro* 
portionalium  multiplicando  foldtn  logarith- 
mqspr.ji,  34, 

Quotorum  numerus  eft  reciproci  proportionalis 
numero  logarithmorum  in  ferie  naturali  loga- 
rltbmica  Coroil.  jbid. 

Lunula  plana,  Sc  folida . 

Triangulum  limule  plan;  pquale  facere  pr.17.y3* 
Lunulam,  & inttoiucrum  cius  in  pyramide  aqua- 
lem trans  Fundere  pr.3 6.  671 

Soliditas  lunularum  folidarum qua?  pr.f*.  649. 

Sc  eius  inuolucri  ? ibid. ' 

M 

Magnitudo . 1 

Propofitis  duabus  magnitudinibus  inaqualibus 
rcpcnre  aliam  mediam  alicui  data  commenfu- 
r jbilcm  pr.34.  387 

Magnitudo  magnitudini  eft,  vt  partes  proportio- 
nales eadem  proportione  accepte  ad  partes  pro- 
portionales eodem  ordine  acceptas  pr.j7.  J 16 
Proportio  maioris  lnaqualitatis  continuata  facit 
proportionem  maiorem  omni  data  magnitudi- 
ne pr.13.  ,60 

Msior  u rationalis,  vt  fiat,  qua  fit  pr.44.  101 

Mathematica.  . 

Mathematica  habet  pro  obiefio  ens  quantum, 

. vc  cucnfurabiie  pr.i.  2j 

Objc&um  praclsc,&r  abftra&c  coafidcrat  pr.a.  31 
Hil  (cientia  oftenliua  pr.3.  23 

la  tres  j^rtcsdtuidicurpr.4.  23 

introductio  ad  ipfam  . 23 

Jpfi  incumbentes  qui?  . 2<5 

• r.  , • - ■ . ' * A 

Maximus  Numerus. 

Maximus  numerus  in  ferie  proportionali  multi- 
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plici,  vt  contineat  reliquos  minore»  pr.  1 r.  »3» 
Maximus  numerus,  vccootmeac  reliquov-m  pro- 
portione fu per  particulari , & iuperpartiencc 
pr.13.  ibid. 

Maximus  detrafio  primo  aci  fummun  reliquorum, 
quam  rationem  dicat  pr.  1 3.  233 

Maximus  Circulus. 

Maximi  circuli  inolitus  per  polos  mutuus  pro- 
pof.iy.  jyp 

Sectio  mutua  maximorum  diftat  quadrate  i cir- 
culo, in  quo  polos  habent  Cor.  pr.i*.  359 
Circulum  maximum  in  Iphata  defcriberepr.16' 
pag  359.  &r  etiam  per  «luo  pun&a  pr.i  7. 
Maximi  circuli  quinam  f qui  maiores,  vel  mino- 
res  ? pr.n.  357 

Maximi  in  fph ara  bifariam  neceflario  fc  fccant 
. pr.  ia.  & c concr*  pr.13.  3 s $ 

Maximus  fecat  alium  normaliter  fccat,&  bita- 
riam , Sc  per  polos  p.l  4.  & e contra  Cor.  ibid. 
Per  polos  circulorum  maximus  dudus  per  conta- 
dum  circulorum  cranfit  pr.a.fir  fi  per  polum,  & 
conttdum  etiam  per  alterum  polum  pr.13.  3 73 
Maximus  minorem  circulum  tangens , Sc  alterum 
tangit  parallelum  pr.  4.  & c contra  pr.$.  Sc  pa- 
rallelos quoque  maximo»  cui  obliquus  elt  pr.6, 

P*g-  374 

Si  ruaximus  maximum  fecet,  fe&io  diameter  fph;- 
ra  eft,  8c  circuli  pr.7.  374 

A fi  minorem  fccet  fefiio  chorda  eft  p:.8.  373 

Qui  circuli  maximi  per  aquales  arcus  du&i  iaa> 
quales  de  altero Circuit?  maximo  intercipiant 
arcus  pr.28.fir  39.  pag.  384.  Sc  dc  maximo  pa- 
rallelo pr,3  3. 

' ’ 

Maxima  Harmonia , ,;t.  1 -/. 

Maxima,  minorq;  harmoma  quanam  ? 341 

vt  reperiatur  pr.i  3.  c 347 

Meata  proportionalis . 

Mediam  proportionalem  duabus  datis  lineis  inne** 
nirc  pr . 16.  . r i . 141 

Media,  Sc  extrema  ratione  lineam fecare pr.  17. 

P»g-  14* 

Medias,  Sc  extremas  proportionales  lineas  repe- 
rire pr.i.  348 

Inter  duas  lineas  duas  medias  proportionales  ron-. 

ijcerepr.8.390.  Scpr.j.  ,49 

Duabusdatis  lineis  mediam,  aut  extremam  pro- 
portionalem acquirere  pr.ij.  •,  23; 

Medi;  irrationales. 

Media  irrationalis  qu;nam?  pr.ztf.  \9f 

Media  quadrato  aquale  refiangulum  quodnsm  la- 
tus habear,  fi  alterum  fit  rationale  pr. 37.  194 
Medias  inuenire,  qu;  rationale  fpatium  cotineanc 
, pr. 3 9.  194.  firqu;  irrationale  pr.30.  . 195 
»‘i  - - \ 

‘r  Media  Ratio . 

Mediam  rationem  inter  duas  rationes  iouenire 
pr.41.  : 283 

Medij  numeri . * 

Mediu  inter  duos  arithmeticos  inuenire  pr.ld.34r 
Sc  etiam  plures  medios  pr.y. 

Datis  duobus  numeris  medium  proportionalem 
inuenire  pr.34.  2x6 

Medium  fpatium,  & corpus.  * 
Medium  fpatiara  non  foperat  aliud  fpatio  ratio- 
nali 
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nili  Cor.  197 

. Duobus  ditis  redilineis  medium  proportionale 
inuenire  pr.)).  514 

Etiam  fi  fint  circuli  Cor. 

Duobus  ditis  corporibus  corpus  medium  propor- 
tiouale  inuenire  pr.59.  tf  81 

Menfura . 

Minutiarum  maximam  communem  men  furam  in- 
uenire pr  .9.  tio 

Meniura  communis  duorum  numerum  non  pri- 
morum pr.2.  i5f.  & trium  etiam  pr.).  i)tf 
Minutia  per  quam  minutiam  menfureturab  alia 
mioutiapr  19.  17).  fit  id  per  decufiatam  mul- 
tiplicationem Cor.  ibtd. 

Meta . 

Metr  foliditas  , vt  fit  ad  fph?ram  qnadriformem 
pr.54.tf)  r.  Aqualem  ei  tacere  pyrimidem  p.)8. 
674.  tfr  etiam  circulari . ibid. 

Minimuenumrrus . 

Kcperire  numerum  minimum  duos  metientem  pr. 

26.  pag.itf4.  Vide  primus. 

Mi  ni  mos  in  data  ratione  repetire  pr.24.  ltf4 
Minimus  menfuratut  a duobus  menfurat  illum 
numerum' quam  duo  menfuranc  pr. a |.  itfy 
Tribus  numeris  datis  minimum  numerumiquem 
menfurant  inuenire  pr. 28.  ibid. 

Menfuratus  numerus  habet  partes  a menTaraote 
denominatas  pr.a  9.  ibid* 

Numerum  partes  habentem  metitur  numerus  a 
parce  denominatus  pr.40.  jtftf 

Numerum  minimum  habentem  partes  datas  inuc- 
aire  pr.41.  ibid. 

Minimos  reperirepr.2.  tfr).  Itf8 

Non  femper  continni  proportione  reperiuntur 
Pf4* 

Et  quando^pr.5. tfr  quomodo  id  dignoicaturfpr.tf. 

itf9.  tfr  pr.7.  170 

Miniati  proportionales  numeri  pr.i.  itf ) 
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• • Multilaterum . 

Figuram  regularem  in  deftinataS  partes  fecare 
per  parallelam  vni  lateri  pr.)4.  y (4 

Diuidere  quoque  per  Uncas  nulli  lateri  parallelas 
fed  alteri  cxtrinfecx  pr.)).  315 

A multilatero  auferre  deftinacam  partem  per  pa- 
rallelam vni  taceri  prjtf,  515 

Vide  diuidere,  addere. 

Figura  regularis, 8f  cxt.  rcdangulum  triangulum 
parailclogrammuro,  &c«tc. 

Multiplex . 

Numerus  multiplex  quinam  r dcf  ).  97 

Multiplex  proportio  Tupcrpartieus  pr.7,  109 

tff  fuperparticularis . 

Multiplicatio  rationum , 

Datam  rationem  per  aliam  multiplicare pr.)4.  281 
Datis  rationum  denominatoribus  eas  multiplica- 
re pr.|5-  2\/% 

Rationem  per  rationem  multiplicare  pr.  jtfr  ibid. 


Multiplicatio  numerorum  . 
Multiplicatio  quid  def.15.  9) 

Qui  numerus  multiplicatus  Tuperct  decimam  pr. 

I0.&H.  98 

Multiplicaqtes  £e  duo  numeri  eundem  e&ciuut  pr. 

. »5 9 

Minutias  i nuicem  multiplicare  pr.14.  2ic 


Minutiam  per  integrum  multiplicare  pr.itf.  212 
Numerum  integru  cum  integro  minutia;  adnexo 
multiplicare  pr.17.tfr  etiam  minutias  tantum  iu 
Cor.  ibid. 

f > Mutatio . 

Ad  redilioei  latus  aequale  ei  triangulum  facere 
pr.7.  & etiam  Ii  multilaterum  pr.1L  50) 
Mutatio  fuperficiei  in  aliam, rei  corporis  in  cor- 
ripus.  Vide  corpora,  rei  corporum  fuperficies 
J : quas  defideras  mutatas . 


. Minor  circulus . 

Qitznam  Tcdio  maximorum  cum  minoribus  fa- 
ciat arcus  inaequales  pr.20.  tfr  noafimiles  p 21. 
pag.  180 

Ac  fi  minor  fecet  duos  maximos  fibi  normales  fi- 
nus  fiunt  pr. 9. 175.  Vide  Tegmenta  circulorum. 
Vide  maximus. 

Minor  harmonia  . 

Minor  harmonia,  rereperiaturpr.it.  &I2.  247. 
Vide  Harmonia. 

Minor  linea  . 

Minor  irrationalis  linea,  vt  fiat  pr.4.  ai) 
Minutia. 

Plures>qtum  duas  minutias  ad  eandem  reducere 
pr.tf.  109 

Minutias  eftimare  pr.7.  tfr  Cor.  1.  8f  t.  ibid. 

Etiam  (ectmddm  alias  paries  pr.fl. 

Fradiones  fradionum  in  fradiones  reuocare 
pr.ai.  214 

Minutias  inferere  pr.22  tfr  2).  215 

Ad  minutiam  integros  redigere  pt.11.  270 

Vide  multiplicatio,  meniura,  fradio . 

Modi  arguendi . 

Modi  arguendi  pag.  II 5.  tfr  fcq. 


N 

Normalis  . 

NOrmalfs  rniea  duci  poteft  ad  aliam  Cor.  8. 

pag.  40.  vt  ducatur  pr.8.  tfr  9. 

Cadit  ad  partes  acuti  anguii  Cor.io.  40 

EU  breuHEma  inter  lineas  ab  eodem  pundodu- 
dasCor.  4* 

Normalis  in  figuris  ifoperimetris  maior,  quo  re- 
dilineum  plures  babec  angulos  pr.jtf.  5 »4 
Normalis  in  redangulo  eft  media  proportionalis 
inter  Tegmenta  bafis  Cor.  i.  1)8 

Quz  line?  in  circulo  Te  Tecenc  bifariam , tfe  nor- 
maliter pr.  i),  tfr  14.  6% 

In  cotadum  line?  a centro  doda  ei  normalis  pro- 
pof.20.  7* 

In  conradu  eius  normalis  in  fe  babet  centrum 
pr.ao.  ibid. 

CaTum  normalis  in  triangulis  inuenire  prop.15. 

tfr  ‘5.  507 

Pundum  cafiis  normalis  in  corporibus  inueftiga- 
repr.y. 

A centro  fph?r?  ad  centrum  circuli  duda  circulo 
normalis  pr.4.  & c contra  Goroll.  )V* 

A centro  Tphcr?  circulo  normalis  in  polos  eius  ca- 
dit pr.tf.  & c contra,  Br  etiam  in  alterum  polum 
^ pr.7.  ibid. 

Poli  centrum  fpbarrar,  tff  circuli  In  normali  alicui 
, circulo  pr.8,  Coroll.  357 

Nor- 
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Normafis  arcus . 

Cum  normalis  arcus  intra  triangulum  rphgricuai 
cadat  pr. JO.  & } I . 

Xn  cuius  trianguli  fphjricl  bafim  duo  arcus  nor- 
males non  cadant  pr.31.  33.  & 34.  Ibid. 

Normalis  linea  plano,  vel  plana  inuicem . 
Normalis  tribus  fi  fit*bf  in  eodem  plano  funt  pro- 
pof.5.  34? 

Qua;  lineae  amb*  neccfiari6  planorum  fe&ioni 
orthogonalcs  prid.  ibid. 

Que  linea;  ambar  necefTarib  plano  normales  pr.8. 

Pag*  35° 

Que  planis  normales  etiam  parallele  pr.7.  349 

Que  fint  normalia  plana  pr.13.  35* 

Que  fe&ionesplanoru  plano  normales  pr.16.  351 
A pun&o  In  fublimi  plano  normali  ducere  pr.  10. 

pag.  . 3»° 

A pun&o  in  plano  normalem  excitare  pr.it . 350 
Crus  trianguli  fuper  planum  pofitl  normale  alicui 
fedioni  ponere  pr.11.  33  * 

Normalem  altitudinem  corporum  perferutari , fr 
fuperficierum  intus  latentium  pr.j.  661 

Nota . 

Quot  funt  note  In  vnoquoque  multiplicatore, 
tot  erunt  in  frado  , Se  aliquando  vna  minus 
pr.30.  J4* 

Numerum  notarum  in  vnaqiuquc  mullplicatlone 
obtinere  faciliter  pr.34.  349 

Notarum  numerum  multis  Intermiffis  proportio- 
nalibus inucnirepr.  3 5.  ibid. 

Numerus . 

Numerus  quid  def.».  9» 

Numerus  non  diftingultur  a re  realiterpr.7.  »f 
Sed  addit  ipfi  metaphyfice  aliquid  pr.8.  ibid. 
Idem,  ac  rnitasobiediuapr.13.  17 

Non  datur  conceptus  communis  numeri  pr  jy.  17 
Non  poteft  dari  infinitus  pr . 1 6 . >8 

Non  poflidet  efTentlam.vt  numerus  eft  pr.17.  »0 
Sed,  vt  dicit  quantitatis  panes  numeratas  pr.18.  to 
Et  in  ordine  ad  opera  noftri  intelledus  pr.19.ibid. 
Numerus  metiens  duos  numeros  etiam  eorum 
communem  menfuram  metitur  Cor.  1 yy 

Numerus  cuius  proportionis  alium  multipli- 
cans generet  ? pr.  1 *.  98 

Genitus  comprehendit  generantium  partes  ? p.13. 
Pag.  . »8 

Numeri  per  eundem  faciunt  genitos  in  eadem  ra- 
tione generantium  pr.17.  I60 

Et  e contra  idem  duos  multiplicans  pr.18.  ibid. 
Numerare,  8r  legere  numeros  pr.a.  9J 

Numeri  continuantur  per  proportionem  decu- 
plam pro.  95 

Numeri  ordine  naturali  progredientes  ia  aliqua 
magna  ferie  potiunt  effe  continue  proportiona- 
les, vel  proxime  pr.36.  344 

Maior  numerus,  quam  9 * 1°  fig-  dluidenda  quali- 
bet nequit  capere  pr.ao.  100 

Ablato  9.  i qualibet  fig.  nam.  quid  remaneat  pr. 
14.  fray.Cor. 

Vide  fimplcx,mlnuda,fra&io . 


Obliquangulum , Triangulum  fphyricum. 

IN  omni  triangulo obllquangulo  finus  comple- 
menti anguli  maioris  apud  bafim  ad  finum 
complementi  anguli  minoris  eft,vt  finus  angqli 
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minoris  ad  findm  maioris  , in  qbos  Jtuiditur 
arcus  i normali  pr.66.  49° 

Data  Cumma  duorum  arcuum  , Se  eorum  propor- 
tione reperirecafum  normalis  pr.67.  491 

Tribus  cruribus  datis  in  obliquangoio  latera  re- 
perire  pr.70.  Ibid. 

Sinus  fecundi  arcuum  In  obllquangulo  a normali 
diuifae  bafis  funt  inuidem,  vt  finus  complemen- 
torum crurum  pr.7i.  4?* 

Tangentes  fecundy  laterum  funt  lnaicem,vt  finus 
fecundi  laterutn  angulorum,  in  quos  i normali 
diuidltur  obliquangulum  fpharricum  pr.74.49> 
In  obliquangoio  finus  fegmentorum  bafis  a nor- 
mali fa&orum  funt,  vt  tangentes  complemen- 
torum angulotumpr.  77.  4 93 

Tangens  dimidiae  bafis  ad  tangentem  dimldij  ag- 
gregati crururp  in  obiiquangulo  fpberico»  vt 
tangens  dimidif  differentiae  crurum  ad  portio- 
nem bafis,  qux  extra  circulum  rcftat  p.8o.  493 
Duobus  cruribus  , & angulo  obliquanguli  angu- 
lum reliquum  reperlre  pr.y4.  4®7 

Se  pr.6y.  490 

Duobus  angulis,  & crure  inuenire  crus  obliquan- 
guli fphprici  pr.yy . 488.  Se  pr  66.  49® 

Duobus  cruribus,  Se  angulo  in  fphprico  triangulo 
datis  inuenire  bafim  pr.56.488.  Se  p.73.  49* 
Duobus  angulis, & crure  inuenire  bafim  p.f  7^588 
frpr.78.  493 

Duobus  cruribus,  Se  angulo  angulum  vcrtiealem 
pr.y8.4t8. 8e  pr.76.  493 

Duobus  angulis,  Se  crure  oppofito  inuenire  angu- 
lum verticalem  pr  59.  488.  Se  pr.70.  49* 

Angulo  vetticali,&  duobus  cruribus  bafim  pr.7a. 

492 . Se  angulos  Inuenire  p.73491-®*  p.6o.  489 
Dato  crure  interiayente,  Se  duobus  angulis  angu- 
lum verticalem  pr.61.  489.  Se  pr. 76.  • 4 9% 

Data  bafi,  Se  angulis  ad  bafim  crura  patefacere  pr. 

61.489.fr  pr.79-  493 

Datis  tribus  lateribus  obliquanguli  fpbfrici  illuA 
ad  duo  re&angula  reducere  pr.81.  494 

Datis  tribus  lateribus  angulos,  quoflibet  in  obli- 
quangulis  reperirepr.8*.  < ibid. 

Ex  duobus  cruribus  quibufeumque , & angulo  in 
obiiquangulo  comprchcnfo  angulos  patefacere 
pr.JJ.  4r> 

Ex  duobus  angulis, & crure  reperirc  quartum,  feti 
crus,  fcu  angulum  pr.|a,  ibid. 

Obliquangulum  rc&ilineum . 
Obliquangulum  ad  duo  re&angula  reducere  p.34. 

P*«-  47* 

Datis  angulis,  Se  crure  inuenire  aliud  aut  bafim 
pr.*  J.  4^8 

Datis  duobus  lateribus,  & angulo  angulos  repe- 
rlre pr.  a 4.  469 

Duobus  cruribus,  fr  angulo  verticali  alios  angu- 
los inuenire  pr.iy.  468 

Triangulum  fcalenuin  ad  duo  re&angula  reduce- 
re pr.a6.  469 

Trianguli  fcaicni  datis  cruribus  angulos  inuenire 
pr.26.  ibid. 

Data  bafi.fr  crure  in  ifofcellibus  triangulis  angu- 
los inuenire  pr. 28.  ibid. 

O&aedrum. 

O&aedrum  facere,  & fph-ra  comple&i,  Se  de  dia- 
metri proportione  ad  eius  latus  pr.47.  601 

Orthogonii  is  . 

Ortbogonalis  linea  plano  quid  fit  def.  t.  347 
Vide  normalis , 


Ottho- 
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Orthographia 

Orthographia,  a quo  nafcatur  ? pr.i.  444 

Linee,  in  quaa  lineas  proijciantur  orthographice 
prT.44y.8fpr.tf.  44* 

Angulus  in  quera  angulum  orthographia?  proij- 
ciaeor  pr.7.  ibid. 

Superficies  in  quid  proieda  orthographlcc  mu* 
tetur  pr.S.&p.  447 

Parte*  tnuenire  fuperficiei  normalis  orchographi- 
c?  proied*  pr.io.  ibid. 

Superficies  orthographia  proljcere  pr.li.  ibid. 

flr  pr.ia.  44® 

Proiedus  circulus  Ellipfis  in  orthographia  pr.13. 
449.  Ac  ellipfis, aut  circulus, aut  ellipfis  pr.14. 
pag.  449 

Proiedio  parabolz  parabola  eft  pr.15.  ibid. 
Proiedio  Hyperbolf  Hyperbolae#  pr.id.  450 
Vc  circulus,  ellipfis,  parabola,  hyperbola  , flr  e$t. 

orthographlc?  proficiatur.  ibid. 

Seftio  diametri  circuli  prolungati  quznara  in  or. 

dinc  ad  orthographiam  circuli  pr.17.  4?! 

Dato  fitu diametri,  flr  pundo  peripherij  circuli 
proiedionem  inuenire  orthographlcampr.18. 
4TI.  & duobus  diametris  datis  pr.19.  442.  Se 
etiam  tantum  pundo  in  peripherla  pr.io.  441 
Proledz  line*  orthographici.vt  inuicem  fituen- 
tur  pr.17.  458 

Ordinata  ratio  . 

Ordinata  proportio  qup  fit  dcf.14.  114 


Oualis . ✓ 

Lineam  oualem  efformare  pr.7.  290 

P 

Par,  impar. 

QVid par,,  impar.  Se  pariter  par,  St  pariter  im- 
par, Se  impariter  impar  def.7.8.9.10.  93 

Parabola . 

Parabola  quid  ? def.8.  39 1 

Parabola  e#  fefquitertla  trianguli  infcrlptl  pr.33. 

p»s-  n* 

In  parabola  diametro  parallela  per  Cadum  duda 
omnes  tangentes  parallelas  bifariam  fecat  p.17. 
pag.408.  Se  habet  rationem  diametri . 409 

Parabolz  arcam  ad  quamcumque  figuram  ledige- 
rcpr.41.  54» 

Omnes  parabolar  funt  inuicem  fimiles  pr.5l.  410 
Parabolam  deferibere  p.fll.  4itf.&  etiam  drea  da- 
tum triangulum  pr.tfx.  eam  producere,  flrre- 
farcire  pr. 63.  4»7 

Parabola  ad  parabolam,  Se  Tegmentum  ad  Tegmen- 
tum, quam  rationem  habeant  propof  36.  540. 
Sunt  inuicem, fi  habeant  «quales  bales,  vt  alti- 
tudines Coro!!. 

Quznam  fine  parabol*  «quales  pr.38.  4»  J 

\f»de  ellipfis,  hyperbola,  fedio conica,  trian- 
gulum, Tegmentum . 


Parabolicum  Conoidea . 

Paraboiicum  conoide*  eft  ad  cohum  infcrlptum, 
vt  3.  ad»,  pr.34.  <*3 6 

>€quatur  quoque  cono  prifmatico,  8e  fiagul*  par- 
tes lingulis  Tuis  partibus  pr.35.  637 

Conoidcm  parabolicum  circulare,  vel  qtiadrifbr- 
me  in  partes  delimatas  parallelo  dudu  bafis  fe- 
care  pr.43.  6 76 

Parabolico  conoidi  conum  equalc  Tacere 
parallcl* . 

Parallelj  linef  quxnam  ? pr.a8.pag.45.flr  p.29.46 
ParalM*  quofnam  cum  incidente  faciant  angu- 
los pr.j<v  48 
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Vt  ducantur  ? pr.|*.  47 

Comparate  vni  tertie,  vtfint  inulcera  pr.jr.  ibid. 
Coniuogcntes  parallelas,  Se  «quales  paralleiz  pr. 

?J-  • ibid. 

Qu*  lineg  non  in  eodem  plano  fint  paralleiz  pr.9. 

P*g-  1*0 

Paralleiz  fe&ioncs  in  cono  equales  effe  nequeunt 
Pf7-  ‘ 438 

Parallela  cruri  in  triangulo  aufert  triangulum  co- 
ci fimile  Cor.  1. 134$.  diuidicurque  ab  eadem  li- 
nea i vertice  cadente  in  partes  partibus  bafis 
proportionales  Cor.».  134 

Paralleiz  in  triangulo  bafi.fecant  latera  propor- 
tion aliter  pr.*.  134 

Parallelarum  ad  diametrum  fedionis  conicz  pro- 
prietates pr.41.Sf  4 »•  3IT 


Paralleli  circuli . 

Paralleleli  circuli  circa  eofdem  poloS  funt  pr.19. 

pag  3 yp.  Se  i contra  pr.ao.  360 

Duo  circuliin  Tphzra  tamutn  funt  paralleli,  Se  z- 
quales  pr.li.  ibid. 

Que  paralleiz  auferant  d maximo  circulo  alceri  in- 
clinato inequales  arcus  pr.jo.  flr  31.  385. 

Parallcliiozqualcs  auferunt  circumferentias  ine- 
quales £ maximo , in  quo  polos  habent , flr  qua; 
maiores?  pr.  16.  38? 

Arcus  obliqui  circulfiflr  maximi  parallelorum  non 
funt  fimiles  fedi  a maximis  a polo  parallelo- 
rum dudis  pr.75.  388 

Parallela  plana; 

Parallela  plana  continentia  folidum  aliquod  funt 
«qualia,  flr  fimilia  pr.i.  £09 

Parallela  axi  parabola  eft  in  conoide  parabol  ico 
pr.i?.  44° 

Hynerboilco  in  conoide,  flr  cono,  qux  faciant  fc- 
dlones  fimiles.  437.  flefeq. 


Parallelogrammum  • 

Paralleiogramma  circa  diametrum  funt  quadrata 
Cor.t.  5<S 

Paralldogrammum  def.34.  3° 

Eius  partes  circa  diametrum  def.37.  JO 

flr  complementa . 

Parallelogrammo,  fi  vnus  angulus  redus  omnes 
redi pr.i.  5J> 

Et  io  eo  paralleiz  faciunt  paralleiogramma»  fub 
quibus  contineatur  def.i.  ibid. 

Paralleiogramma  «quealu  fe  referunt,  vt  bifcs  • 
pr.i.  133 

Eiufdem  bafis,  vt  altitudines  Cor. 
Parallelogrammi  anguli  aduerfi  in  eo  «quales 
PfJ4-  47 

Complementa  «qualia  pr  35.  48 

Bafi  eadem  ,&  inter  parallelas  eafdcm  zquantur 
prj4.  48 

Et  etiam  fuper  bafes  «quale*  pr.37.  49 . 

Parallrlogrammum  eft:  duplum  trianguli  eadem 
bafi  conftituti.  Se  fuper  eafdcm  parallelas  p.  34. 
pag.  49 

Etiam  fi  fit  fuper  «qualem  bafim  pr.40.  450 

Er  conuertuntar  propofitiones  Cor. 
jEquale  Triangulo  facere  paralldog.pr.41.  50 
8r  pr.43.  pag.51.  flr  etiam  redi  It  aco  pr.  4 4.  yi 
In  parallelogrammo,  quz  parte*  fint  fimiles  pro- 
. pof.15.  • 14T 

Ex  parallelogrammo  parabolam  efformare  p.  69. 
Item  hypcrbolam  71.  8c  cllipiim  propof.  7. 

*PaS'  ’ • “ c.  ...43° 

Similia 


* 


Digitized  by  Google 


I N D 

Similia  parallelogramrna  circa  idem  diametrum 
funtpr.18.  147 

j€quilatera  parallelogramrna  quatuor,  vt  fe  refe- 
rant ad  inuicem  fi  duo  fint,  Ar  xquiangula  pro- 
pof.7.  394 

Datoquadrilatero  aquale  parallelogrammam  con- 
ft  iniere  pr.j.  jo? 

Dato  parallelogrammo  aequale  parallelogram- 
raum  ponere  pr.4.  504 

Parallelepipedum . 

Parallelepipedum  per  diagonios  in  «quales  partes 
Creatur  pr.i-  <509 

Parailelepipeda  aequalis  bafis  , & altitudinis  (unt 
aequalia  pr.3  Ar  5.  <5 10 

>€qualij  bafis,  Ar  altit udigis  aequalia  pr.5.  61 1 

Parallelis  planis  fedi  parallelepipedi  partes  funt 
inuicem»  vt  bafes  pr.7.  ibid. 

Obtinent  «qud  eleuata  eandem  proportionem » 
quam  bafeS  pr.8.  5l» 

Similia  funt  in  triplicata  ratione  laterum  homo- 
logorum pr.9.  ibid. 

Si  fuerint  equa  I ia  funt  altitudines  bafibus  recipro- 
ci proportionales  pr.io.  5ij 

Ex  tribus  daris  contlnud  proportionalibus  com- 
pofitunr  aequatur  cubomediz  pr.ti.  613 
Ex  quatuor  facium  aequatur  cubo  fecundp  pro- 
pof.ia,  d!4 

Ex  quinque  aedificatum  aequatur  parallelepipedo 
ex  fecunda,  8c  tertia  pr.13.  ibid. 

Quatuor  parailelepipeda  fimiiia  laterum  propor- 
tionem obtinent  pr.  14.  5iy 

Dato  parallelepipedo  aequale  c.6ft  ruere  pr.13.  664 
Daro  parallelepipedo  cubum  «qualem  ponere  pr. 

«4-  66f 

Parailelepipeda  queeumque  calculare  pr.d4.  583 
Dato  parallelepidedo  fimfle  conftruere,&r  aequale 
alteri  datopr.id.  55  J 

Et  etiam  quodeumque  aliud  corpus  regulare 
Coroll.  elufdem . 

Parallelepipedum  erigere  in  cylindrum pr.ji.  666 
Parallelepipedum  In  conu  transfundere  p.11.  ibid. 
Parallelepipedo  conficere  aequale  prifma  p. 17.555 
Parallelepipedo  «qualem  pyramidem  facerepr.17, 

Pag*  ead. 

Parameter. 

Contigua  verticis  appellatur  parameter  Cor.  394 
Ar  Coroll.  79  6 

Conici  fedionis  culnfcumque  parametrum  jnue- 
nircpr.p.  395.  Ar  pr  io.  397 

Pars. 

Pars  quid  def.  I.  lo5 

Multiplex,  &r  «quemultlplex  quid  def.i.&j.  io5 
Pars  numeri  quid  fit  def.?.  9» 

Partes  quid  def  4.  .J  93 

Pars,  vel  partes  eft  quilibet  numeras  cutufiibet 
dati  numeri  pr.  14.  # ifd 

Pars,  Ar  pars  eadem  duorum  compofitg  funt , Bc 
pars  compofitorum  eadem  pr.f . 157 

Pars  numerus  numeri»  vt  ablatu!  ablati  etiam 
ablatus  ablati  eadem  pars  erit  pr.7.  ibid. 

Bc  idem  alferendum  fi  partes  fit  pr.8.  Ibid. 

Pars  numeri , Bc  pars  alterius  vicHum  eft  pars  par- 
tis , vel  partes , vt  numerus  numeri  alterius 
pr.9.  158 

Si  fuerit  partes, idem  dicendum  pr.io.  ibid. 

Peripheri* . 

Peripherie , que  «quales  pr.}}»  78 


E X 

Peripheriam  bifariam  fecare  pr.34.  ibid. 

Vide  circulus  , trlaogulum  fphericum  , ar- 
cus . 

Perturbata  proportio  . 

Perturbata  proportio  qu*namdef.i  5.  114 

Permutata  ratio  In  proportionibus  propof.s?. 
Pag*  »78 

Pentsgonum . 

Pentagoni  anguli  quxnam  partes  fint  redorum 
Cor.i.  gg 

Vide  inferiptio. 

Planum. 

Plani  numeri  fimiles  inuicem  dudl  efficiunt  qua- 
dratum pr^.  pag.l78.Ar  inuertendo  fi  efficiant 
quadratum  fimiicS  erunt  pr.7. 

Planum  ad  planum  redam  quodnam?  def.i . 347 
Qu«  fcdiones  planorum  fint  paralld*  pr.14.  351 
Qu«  plana  fint  parallela  pr.i  2.  Bc  1 3.  350 

Arpr.15.  jj* 

Planus  numerus . 

Planorum  numerorum  ratio  ,qu«naxn?  pr.  15. 173 
Plani  numeri  definitio  def.i.  1 66 

Poli. 

Pol»fphfrequinam?def.5.  354 

Polum  circuli  inueoire  pr.  18.  359 

Poli  circuli  maximi  ab  eo  quadrante  didant  Cor.  3. 

Ari  contra.  359 

Per  polos  duda  per  circuli , Bc  fph$rf  centrum 
tranfit  pr.8.  357 

Vide  circulus  maximus  . 

Polygonum .' 

Polygona  in  circulis,  vt  quadrata  ex  circulis  in- 
uicem funt  pr.40.  « ijj 

Similia  polygona  iuot , vt  prima  ad  tertiam  con- 
tinui proportionalem  Cor.  pr.t.  I44 

Similia  polygona  in  duplicata  ratione  homologo* 
rum  laterum  pr.15.  133 

Simile  redilineum  deferibere  pr.13.  1 ?! 

Ar  «quale  alteri  dato  pr.  17.  145 

Simile  eidem  redilineo,  funt  etiam  fimiiia  inter 
fe  pr.14.13s.  Vide  redilineum,redanguium,Ar 
nomina  polygonorum. 

Pofluiata . 

PoftuJata  quid  > - 14  r 

. Potentia  linearam  • 

Rc&anguli  trianguli  bafis  poteft  quafcumque  fi- 
guras fimiles  laterum  pr.?i.  149 

QuenamTmagis  pollit  linearum  pr.3 3.  ISO 

Line«  fed*  fecundum  extremam,  8c  mediam  ra- 
tionem maius  fegmentom  cum  dimidio  totius 
qoidpodit  pr.34.  ibid. 

Mious  cum  dimidio  maioris  fegrftenti  pr.  33.  151 

Tota,  Ar  minus  fegmentum  feorfim  pr.36.  ibid. 
Tota  cum  maiori  fegmento  pr  36.  ibid. 

Tota,  Ar  minus  fegmentum,  vt  vna  pr.37.  ibid. 
Potentia  laterum  figuratum  regularium,  308.  Ar 
feq. 

Lateris  trianguli  potentia  pr.s.  308 

Lateris  quadrati  potentia  pr.i.  ibid. 

Lateris  decagoni,  Ar  exagoni  potentia  pr.?,  308 

Lateris  pentagoni  potentia  pr.4.  Ibid. 

Quin- 
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Qutndeeagonl  lateri*  potentia  pr.rf.  109 

De  potentijs  laterum  triangulorum  304.  & f;q. 
Quadrata  laterum  trianguli  fimul,  quibus  quadra* 


E X 


tis  zquentor  pr.14. 
Vide  «quipotentia . 


J04 


9* 

ibid. 

Mf 


Primi  numeri . 

Prlntuc  numerus  qui  fitdcf. 11. 
primi Inuieem quinam?  def.ia. 

Primi  numeri  quinam  ? pr.t. 
primi  poterunt  inucniri  in  infinitum  pr.42.  1 66 
Modus  reperirndi  numeros  primos  Cor.  1 66 
Primi  numeri  in  propojtione  ea  niipimi  pr.a$. 

pag.  \l6t 

Minimi  In  proportione  funt  primi  pr.ay.  1 6» 
Primos  inter  fe  numeros  mctiens  vnurn  » alium 
non  metitur  pr.  »8.  ibid. 

Primi  numeri  «que  maiores  menfurantpr.29.  wSj 
Genitus  ex  primis  primus  eft  illi  numero,  cui  ge- 
nerantes funt  primi  pr .jo.  ibid. 

Et  etiam  duobus  pr. 5 1 • ibid. 

Geniti  ex  multiplicatione  primorum  in  fe  primi 
inuieem  funtpr.ya.  ibid. 

Aliquem  compoficum  numerum  aliquis  numerus 
metitur  pr.jj.  164 

Omnis  numerus,  vel  cft  primus, vel  metitur  a pri. 


mo  pr.»4. 


ibid 


Principia. 

Principia  quid? 

Principia  quardampr.i.  & carri 


U 

Y> 


Prifma  • 

Prifma  quid  fit  def.a. 


750 


Prifmata  «que-cleuata  funt  inuieem  , Vt  bafes 


pr.lf. 


6 »5 


Quadrat*  bafi  duplat  triangularis  fitum  prifma  «- 
quaturprifmati  bafis  triangularis  pr  .i<5-  ibid. 
Similia  funt  in  triplicata  ratione  homologorum 
laterum  pr.  1 8.  616 

Omnia  verificantur  de  prifmatlbus  quibufcumq; 
quae  de  triangularem  bafim  habentibus  pr.  19.. 
8 c Cor.  ibid. 

Prifma  ad  prifma  «qualis bafis  fe  habet,  vt  altitu- 
do ad  altitudinem  pr.ao.  617 

Prifma  triangularis  bafis  numeric?  menfurare 
pr .66.  , 

Prifma  , vel  prifmaticum  connm  alteri  fimilem 
exhiberepr.il.  6<? 

Prifmati  Cylindrum  «qualem  facere  pr.to.  666 

Prifma  triangulare  parallelo  du&u  bafis  fecare 
pr.  4>-  676 

Prifmatis,  6e  coni  concaui  fuperficiebus  conflanti 
foliditas,  quf  pr.yd.  6$i 

Prifma  fimul,  & pyramidem  In  partes  datas  fecare 

I ' «77 

Prifma  polygong  bafis  calculis  fubijcere  <58 

Prifmati  parallclcpipedum  «quale  conftrucre  pr. 
17.  66s 

Prifmatis  fupetficiesnofcere  pr.t.  550 

Prifmati  «qualem  Pyramidem  facere  pr.ip.  666 

Prifma  in  conum  mutare  pr  ao.  666 

Vide  parallclcpipedum.  Cylindrum. 


Probatio 

Probatio  operationum  arithmeticarum  auferendo 
9.  quoties  fieri  poteft  p t.%6.  pag.toj  8e  pr.*7.e 
a8  29. 8e  jo.  ; r |04 

Cuiufcumque  rcguhe  operationem  pc^aiiam  exa- 
minare pr.  i 1.  lo 


Problema . 

Problemata  quid  fint  ? 


Prifmaticus  conus . 

Prifmaticum  conum  iuxta  datam  proportionem 
• diuldere  pr*4J.  * 676 

Coni  prifmaalci  feftio  parallela  bafi  eliipfis  eft 
pr.8.  4J8 

Vide  cono*. 


Proidfiio. 

Proiedio  quid  fit  def  1. 

Du flcxO  « hogtaphia.&r  Stereographia  pr.l  .ibid. 

&r  quid  fint  ilef. 3.  8e  }.  ^^5 

Prokdorum,  originalium  fuperficierum  pro- 
portiones pr.45.  pag.  7 19.  & PMtf.  & 47.  5*0 

Qu*  proie&ionem  mutent  pr.4. 

Lme«  proicftrices  quid  def.y. 

Planum  proicdonum  qyiddef.tf.  jbtd. 

Vide  Orthographia, Stereographia. 


Progre/Iio.  f 1 
Progreffio  proportionum  vide  progreflio  Geome. 
trica  Arithmetica, Harmonica,  vide Scrics»Lo- 
garithmus  • 


Propofitio  quid? 


Propofitio . 


a* 


Proportio . 

Proportio  quid  fit  ? de  f 4.  io«y 

Proportionem  quando  quantitates  habeant  de  f.  s • 

*°7 

Proportio  angulorum . Vide  angulus. 

Propoitio  numerica  quznam  dcf.18.  pag.94.  & 
def.i.  154 

Proportio  diuiditur  in  duas  pr.y,  109 

Proportio  incqualtratis  in  duas  pr.6. 

Proportio  multiplex  fuperpar  ciens  fuperpartreu- 
laris, multiplex  (uperpartiens  t8e  multiplex  fu-* 
perparti cularis,  vel  fubmultipl ex  fupcrparticu- 
Iaris,&cft.  pr.7.  109 

Proportionem  duorum  numerorum  inueoire  pro- 
pof.8.  110 

Rationes, & proportiones  exprimere  numeris  C04 
roll.  ibid. 

Proportio  replicata  quid  def.7.  HI 

Proportio  compofita  quid  def.  8.  Ibid. 

Vt  quaruor  numerorum  proportio  tribus  expri- 
matur pr.9.  uai 

Quomodo  proportiones  Arithmetica , Mufica  t 
Geometrica  differant  pr.9*  8c  io.t  »4 6 

Vide  Mufica,  Geometrica,  Arithmetica. 
Sidentur  quatuor  numeri  continue  proportioni^ 
ies,  vt  quadrata  primi,  & fecundi  fe  referane 
pr.19-  2 »8 

Quatuor  numeri  continue  proportionales  folidus 
primi  in  fe,  & extremum  dutti  eft  «qualis  cubo 
fecundi  pr. 30.  ibid. 

Inter  duos  numeros  datos  duos  qledios  propor- 
tionales inueoire  pr.ji.  ibid. 

Proportionales  faciunt  ex  extremis  geitum  nume- 
rum planum  «qualem  genito 'ex  medijS,  fiue  ex 
medio  pr.t 9.  & 39.  i5o 

Propagare  proportiones  fecundilm  datam  ratio- 
nem pr.44.  284 

Proportionalium  trium  numerorum  primus  qua-* 
dratuS  habet  tertium  quadratum  pr.ao.  17J 
Vide  feries,  ratio,  logarithmus  •- 

c Pro* 
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Proportionalium  quatuor  numerorum  primus  cu- 
bus h bet  quartum  cubum  pr.2I.  175 

Proportionales  numeri , vc  inter  eos  cadant  medij 
proportionales  pr.8.  pag  170  & pr.9.  171 

Proportio  rationum  componitur  ex  proportione" 
terminorum  iiroersd  fumptorum  pr.it.  »75 
Et  etiam  di  re  ei  e,  & rnuersc  pr.ia.  ibid. 

Dux  rationes  compofiip,  quam  producant  pr.13. 

pag.  176 

Duf  proportiones  ab  alijs  duabus  ablate  , quam 
proportionem  relinquant  pr.14.  17^ 

Modus  arguendi  in  compofiiionc  rationum  Co- 
roll.  ibid. 

Componere  proportiones  pr.15.  27 6 

Ratio  ducU  in  xqualitatis  rationem  fc  producit 
pr.i  6.  ibid. 

Exhibere  proportionem  rationum  compofitarum 
PTi7-  177 

Quantitates  inuieem  du&e  quonam  modo  eandem 
producunt  rationem?  pr.18.  177 

Ratio  in  fe  conuerfis  terminis  du&a  producit  ra- 
tionem xqualitatispr.ip.  »77 

Inuei fis  terminis  inuerfx  rationes  eandem  pro- 
portionem dicunt  pr  xo.  ibid. 

Tei  minis  prrmutatim  fumptis  rationes  ecdem 
petfeuerant  pr.ao  »77.  Sic  fi  inuertantur,  * 
permutentur  termini  pr.  21.  278 

proportionalitas  quid  ? dcf.i.  271 

Rationum  deaorainatorcs  vocantur  quantitates 
def.x.  ibid. 

Jn  quo  cofiflat  fimilitudo  proportionum  def.3.171 
Qux  fimiles  proportiones  def.4.  ibid. 

Proportiones  eiufdem  terminl,vt  referantur  pro- 
pof-l.  ''  27» 

Si  habeant  commune  confequenspr.2.  272 

Si  habeant  eadem  antecedentia  pr  3.  »7* 

Rationum  denommatores  reperire  pr.4.  273 

•Vt  reducantur  ad  idem  coitfcquens  Cor,  Ibid. 

F ationes  propot  t:onalcs  reperire  pr. 5.  Ibid. 
Duas  rationes  datam  habentes  rationem  inucnire 
pr  .6.  ibid. 

Duas  rationes  eiufdem  denominationis  duabus 
alijs  proportionales  inuenirepr.7.  27$ 

A (fi  gnare  proportionem  fimilcm  daie,  & cec.pro* 
poi. 8.  174 

A (Canar e rationem,  qux  fit  ad  aliam  rationem, vt 
limt  denommatores  inuieem  pr  9.  ibid. 
Vt  componantur  proportiones  pr  10.  17  7 

Proportio  duplicata . Vide  duplicata  . Vide  mul- 
tiplicatio rationum.  Vide  Rationes . 

Pon&a . 

Fundum  accipitur  inadiquat£  a mathematicis,^ 


vt  negatio  pt.li.4f  12.  IO 

Quid  fit?  defi.  26 

Terminat  lioe  mdrf.3.  27 

Punda  ad  punda  proportionem  non  habent  pr.3. 

pag.  10« 

Nec  punda  ad  lineas  pr.4.  109 

Punda  in  quantitate  mathematici  non  oflendun- 
tur  pr  .3.  3 

Immo exploduntur  pr.4.  4 

Infinita  nequeunt  admitti  pr.y.  j 

Quid  fit  pundum  phyficum,  8e  reale  pr.8.  8 


Partes  habet  cicffignabiles  non  fadibiles.  ibid. 
Etefl  quid  reale  indiuiiibUe  rcduplicatiucp.9.9 
Vtue  inuiuifibilla. 

» 

Pyramis . 

Pyramis  quid  fit  ? dcf.i.  570 


E X 

Pyramides,  vtdiuidamurpr.il.  617 

Aqualis  bafis  font  xquales  pr.ll.  ibid. 

Sunr  triens  prifmatis  pr  2|.  *■  6 18 

Similes  in  triplicata  ratione  funt  laterum  homolo- 
gorum pr.  2?.  ibid. 

Sunt  inuieem  xqnc-eleuatc,  vt  bafes  pr.14.  ibid. 
JEqualiu  reciprocantur  bales, Stclcuationes  p 2$. 

pag.  ead. 

Quod  dicitur  de  pyramidibus  triangularibus 
dicendum  de  polygonis  pr.atf.  <$19 

Pyramidi  erigere  xquale  prifma  pr.ip.  666 
Pyramidcm  cono  xqualem  erigere  propofit.  18. 

pag.  666 

Vc  b.ifis  triangula  ad  circulum  , ita  pyramis  ad 
conum  pr;a.  620.  Cor.  pr.  <Sii 

Pyramidcm  in  corpus  ex  quinque  regularibus  mu- 
tare pr.aa.  667 

Pyramide  pyramidi  vacu{  {quale  ponere  p.17.669 
Cor.  etiam  (i  fit  vacuum  fimile  toti  Cor.pr.28. 
Pyramidcm  numeris  /ubijeere  pr  6$. 

Pyramidem  dluidere  plano  lateri  parallelo  iuxta 
datam  rationem  pr.  43.  676 

Pyramidem  ponere  {qualem  parallelepipedo  p.i  7. 

pag.  66f' 

Pyramidem  in  cylindrum  mutare  pr.10.  666 

Pyramidis  fuperficies  nofccre  pr.  yi,  JTI 

Pyramidcm, conum,  Sc  coniforme  corpus  aleri  fi- 
mile ftatuerc  pr. 7.  66? 

Etiam  fola  fedione  Cor.  <56x 

Pyramidcm  xqualem  pyramidi  flexis  conflanti 
ponere  pr.37.  . 670 

Q 

Quadratrlx  t 

QVadratrix  Unca  quxoam  ?dcf.r,  293 

Quadratricen^dcfcribere  pr.14  293.  5r  pr. 

1 J.  8r  1 6.  *P4 

Axis  quadratrids, centrum,  &’  cxt.  ibid. 

Perpendiculares  in  quadratriee  ad  axem  , vt  fiot 
ad  diametrum  propoitionatp  pr.18.  194 

Arcus  ab  extremo  applicat{  dudus  10  quadratriee 
c(l  ad  applicatam,  vt  radius  lpfius  ad  lagitcam 
pr.19.  *9fi 

Quadratrixefi  linea  afymptou  pr.22.  290 

Diuidit  quadratrix  angulum  in  paitcs  datas  pr.S. 
pag.  30* 

Quadratus  numerus . 

Quadrati  numeri  definitio  dcf.3.  167 

Quadrati  duo  inuieem  dudi  quadratum  faciunt 
pr.7<  178.  Cor.!.  & e contra  Cor.  2. 

Quadratos  duos  inucnire,  qui  compofiti  quadra* 
tum  faciant  pr.13.  I79 

Si  ratio  fit  quadratorum , & primus  fit  quadratus 
alter  talis  erit  pr.21.  I fj 

SI  ratio  fit  cuborum, 8f  primus  fit  cubus, alter  eric 
cubus  pr. »3.  I7f 

Numeras  quadratas, cum  quo  alius  numerus  qua» 
dratum  efficiat  inucnitur  Cor.i.  221.8:  Cor.  2. 
222. & qui  demptus  quadratum  relinquat  Cor. 3. 
Et  qui  fubdu&us  relinquat  quoque  quadratum  14 
Quadratos  inucnire  quorum  cxccflus  non  fit 
quadratos  pr.iy,  - 180 

Quadratos  inucnire,  qui  compofiti  non  faciant 
quadratum  pr.ltf.  ibid. 

Non  quadratos  inueuirc,  qui  faciant  compofiti 
quadratum  pr  17.  181 

Numerus  inucmkur  non  habens  proportionem , 
quam  quadratum  ad  duos  alios  pr.iS.  181 
Duos  numeros  inucuue  non  quadratos,  quotum 
cocnpo- 
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^ compofitum  aoa  Si  qutdnim,  Src.  pr.19. 181 
Quadratqm . 

Quadratum  quid  def.  19.  , 19 

Quadranguli  altera  parte  longioris  dcf.30.  39 

Quadratum  defcribcrepr.38.  49 

Duobus  quadratis  duo  quadrata «qualia  inuenire, 
& inter  fepr.io  303 

Quadratum  In  circulum  transfundere  pr.14.  331 
Vide  Area. 

Quadratum  diametrorum  quadranguli  in  circulo» 
quibus  quadratis  zquentur?pr.I«.  517 

Quadratum  finus  refti,  cui  quaqrato  pquetur  p.i  7. 

Pag-  |l8 

Quadratum  ex  media  arquat  quadratum  ex  extre- 
mis  pr.rp.  14» 

Quadratum  circumferenti»  fe  habet»  vt  88.  ad  7. 

ad  aream  circuli  pr.8.  519 

Quadratorum  duplicata  eft  ratio  pr.l8.  174 

Quadratum  quadruplum  quadrati»  cui  latus  fub- 
duplumCor.i.  3 6 

Quadriformis  fph;ra . 

Spheram  quadriformem  in  pyramidem  xqualem 
facere  pr.ytf.  67» 

Quadriformis  fphzra  » vt  fphzram  proportio- 
ne refpiciat  pr.48.  «47 

Quadri  for  mi  fphxrx,  qux  pyramis  fitxqualisPpr. 

48.  Cor.  «48 

Quadriformis  fph;ra  quodnam  xquet  parallelcpi- 
pedum?pr.jo.  ibid. 

Quantitas . 

Quxnam  fpeties  quantitatis  pr.l.  » 

Verum  conflet  ex  pun&is  ex  vl  illationis  Mathe- 
matice pr. 3.  7 

Offenduntur  punita  in  quantitate  argumentis 
mathematicis  pr.4.  4 

In  ea  infinita  pun&a  nequeunt  efle  pr.f.  5 

Partes  femper  concipi  queunt  in  ea  pr.«.  6 

Diuifio  quanti  non  perfeuerat  femper  pr.7.  7 

Eft  fundamentum  vnitatis  numeralis  pr.f . * 4 

Quxnam  quantitates  proportionem  obtineat  det. 

9»  *«J 

Quxnam  maiorem  rationem  habere  dicantur  def. 

It.  ibid. 

Quantitates,  qux  obtineant  rationem  def.9.  ibid. 
& qux  maiorem  rationem  def.ll.  ihid. 

Quarta  proportionalis . 

Quartam  proportionalem  lineam  excerpere  pr.  15. 

pag.  14* 

Tribus  datis  reUilineis  quartum  proportionale 
inuenire  pr  32.  3*4 

Tribus  datis  rationibus  quartam  proportionalem 
inuenire  pr.43.  184 

Tribus  corporibus  datis  quartum  proportionale 
reperirc  pr.tfo.  «8/ 

Quotiens  Quod. 

Quotiens  eft  aliquando  maior  minutia  dluifa  p.lo 
Pag- 

Quoti  genitos»  vt  excedant  In  ferie  geometrica 
naturali»  Se  vt  xquentur  pr.o8.  J4* 

Numeri  diuifi  per  10.  quod  rot  funt,  quot  ipfx 
figurx  rna  dempta  pr.19.  ibid. 

. R 

Radij . 

RAdij  harmonici  quinam  def.4.  1 63 

Radius  maximi  ad  radium  minoris  circuli  in 


qui  1 
Radiui 
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fphpra  non  eft,  vt  peripheria  ad  peripheriam 
duobus  circulis  interceptam,  «rext.  prj.  389 
Radius  vt  refertur  ad  linum  bafis, fic  fecans  com- 
plementi cruris  ad  fecantem  anguli  pr.*8.  479 
Radius  eft  ad  finum  cruris  , vt  tangens  comple- 
menti cruris  ad  tangentem  complementi  angu- 
li oppofiti . 478 

Radius  ad  finum  complementi  cruris,  vt  fecans 
bafis  ad  fecantem  reliqui  cruris  pr.30.  479 

Radius  eft  ad  fecantem  cruris,  vt  fecans  alterius 
ad  fecantem  bafis  pr.  32.  ^g0 

Radius  eft  ad  finum  anguli , vt  fecans  alterius  ad 
fecantem  cruris  oppofiti  pr.344  ^g0 

Radius  ad  fecantem  cruris,  vt  fecans  complementi 
anguli  ad  fecantem  anguli  alterius  pr.38.  481 
Radius  ad  finutn  complementi  cruris,  vt  fecans 
inguli  obliqui  ad  fecantem  anguli  alterius  obii- 
uipr.40.  481 

-Jius  ad  fecantem  complementi  bafis,  vt  fecans 
comp.  ang.  oppofiti  ad  fecantem  compl.  cruris 
pr-4*.  48» 

Radix . 

Radices  proportionis  numerlex  qux  dcf.j.  1 54 
Quare  in  radice  quadrata  eruenda  numurus  alter- 
nus relinquatur  In  exord.  211 

Quadratam  radicem  eruere  pr.12.  223 

Edu&lonera  radicis  quadratx  examinare  pr.21.123 
A numeris  quadratis  radicem  quadratam  proxime 
educere  pr.aa.  213 

Se  a minutijs  quadratis,  Se  non  quadratis  pr.32. 
*JI-  . ,219 

Cubica  radice  in  deducenda  cur  dao  numeri  inter- 
mittantur In  exord.  2 ztf 

Radicem  cubicam  excerpere  pr.i«.  217 

Radicis  cubicx  extraft  ionem  examinare  pr.17.228 
Radicem  cubicam  proximiorem  i non  cubico  nu- 
mero deducere  pr.18.  ibid. 

Se  a minutijs  cubicis , Se  non  cubicis  pr.31.  Se 

, 119 

Extrario  radicis  quadratx , Se  cublcc,  Aurea  re- 
gula, fubdu&ione,  additione  per  logarithmos 
exercetur  pr.tf . 213.  & Cor.  2 a 6 

A fra&ionibus  quadratis,  Se  cubicis  radicem  qua- 
dratam excerpere  pr. 32.219.  & etiam  i non 
cubicis,  nec  quadratis  pr.33. 


Rationale  . 

Rationale  eft  medium  potens  p>4^. 
Rationales  line;  qu;?def.«. 


103 

182 


Ratio . 

Ratio  qui  fit  ? def.  3.  107 

Rationem  extendere  , vide  feries . 

Ratio  ex  xquo  in  proportionalitatibus  pr.28.  180 
etiam  fi  perturbata  Coroll. 

Vide  multiplicatio, diuifio,  proportio. 

Ratio  partium  ad  quantitatem , fi  componantur, 
quxnam  fit  ad  eandem?  pr.  29.  280 

De  ratione  multiplici . 1 19 

Qux  eidem  rationi  fune  e;dem  rationes , Se  Inter 
fc  funt  epdetn  rationes  pr.i 6.  1 23 

Rectz  planis  parallelis  fc&;  in  eafdem  rationes 
fpeantur  pr.19.  333 

Datas  rationes  ad  eundem  antecedentem,  vel  coa- 
fequentem  reducere  pr.3'1.  ISO 

Rationale  quadratum  quodnam  dcf.8.  183 

Vide  proportio, feries  Geometrica, media,  quarta, 
tertia  , termini , differenti;  . 

c 2 Re- 
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Reciproc*  figar*  2 

Reciprocae  figurx  quf nam  ? def.2.  > I* 

Reciproca  crura  in  triangulis,  area,  anguloque  x- 
qualibuS  qua;?  pr.ll.  *?9 

Reciproca  latera  in  parallelogrammis  arqualibuS 
area,  Sc  vnlco  angui  o qua:  ? pr.  i o.  ) ibid. 

Redangulum . 

Re&angulumqald  def.tf.  t *4 

Redangulo  «quale  quadratum  ponere  pr.p.  507 
& etiam  redangulum  pr.lr.  5°^ 

Redangulum  ex  raedijs  «quat  illud  cX  extremis 
cruribus  proportionalibus  pr.lg.  H* 

Vide  figura,  fedio.  Addere,  area. 

Redangulum  triangulum  fph$ rlcum  2 
Triangula  fph^rlca  redangula  habent  linum  cru- 
ris ad  finum  bafis  In  eadem  ratione  ell  prop.i. 
pr.*.  pag.  47» 

Sinus  totus  ad  linum  anguli  fpherlcorum  triangu- 
lorum eft,  vt  linus  bafis  ad  linum  cruris  oppo- 
liti  Cori  pr.i.  ibid. 

In  fph  ericii  redanguli*  linus  totus  ell  ad  linum 
bafis,  vt  linus  anguli  obliqui  ad  linum  cruris 
pag.  ea  d. 

Crus  oppo litum  , 8r  adiacensia  triangulis  fph*ri- 
cis  inuenire  pr.  j.  47».  & pr.i  1.  & 13.  475.  & 
pr.lp*  47^-  & pr.|r.  479.  8r  pr  4j.  48» 

Sinus  totus  in  fphgricis  triangulis  cfl  ad  linum 
anguli  obliqui,  vt  linus  complementi  alterius 
cruris  ad  linum  complementi  anguli  reliqui 
pr.4.  47* 

Angulum  In  redangulis  triangulis  inuenire  pr  7. 
477.  arpr.iy.ae  17. 47^.&  a 7.478.8?  pr.a9.479 
arpr.47.480. &pr. 79.  & 41.  ^ 481 

S inus  totus  ad  linum  complementi  cruris  in  fphj- 
ricis  redangulis  ell,  vt  (inus  complementi  reli- 
qui cruris  ad  linum  complementi  bafis  pr.f.477 
Baltm  in  triangulis  fpbf  ricis  redangulis  inuenire 
pr.7.4^4-  8c  pr.ai.  &13.477-  * pr.71.  480. 

8f  pr-37-  48l 

Tangens  primi  arcus  ell  ad  tangentem  comple- 
menti fecundi,  vt  tangens  huius  ad  tangentem 
complementi  alterius  pr.S.  474.  & linus  totus 
ad  finum,  vt,  8c  cjt.  pr  9. 

Sinus  cruris  ell  ad  tangentem  cruris  alterius,  vt 
radius,  ad  rangentem  anguli  pr.lo.  474 

Radius  ad  fintim  complementi  anguli , vt  tangens 
bafis  ad  tangentem  cruris  pr.i*.  477 

Radius  ad  tangentem  anguli,  vt  linus  complemen- 
ti bafis  ad  tangentem  complementi  anguli  in 
fphzricis  redangulis  pr.14.  477 

Radias  ad  tangentem  cruris,  vt  tangens  comple- 
menti bafis  ad  finum eompl.anguli  pr.i$.  475 
Radius  ell  ad  tangentem  complementi  anguli,  vt 
tangens  cruris  ad  linum  cruris  pr.18.  475 

Radius  ell  ad  finum  complementi  anguli , vt  tan- 
gens complementi  cruris  ad  caogcncem  com-  , 
plcmenti  bafis  pr.lo.  477 

Radius  ell  ad  tangentem  anguli  obliqui,  vt  tan- 
gens complementi  reliqui  obliqui  ad  finum 
complementi  bafis  pr.aa,  477 

, Redangulum  planum  2 
In  omni  triangulo  redangulo  fi  bafis  ell  radiut 
duo  crura  funt  linus  arcus  , 9e  linus  comple- 
menti pr.i.  s 

Litat  icCtilinci  rc&anguli  icptnrt  pr.3.4.  8,  te 
Jit  4«4 
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Angulum  in  redangulo  reperlre  prvf . 6 .7.  Mc  ii ’ 
pag.  ead. 

Bafim  In  redangulo  reperlre  pr.p.  464.8?  p.  10. 
«rij.  . 4»J 

at  fi  crus  lit  linus  totus  bafis  ell  fecans, alterum 
crus  ungens  pr.i,  ibid. 

Reflexio .' 

Reflexio  rationum  quid  def.  1 6.  8t  feq.  117 

Reflexio  oftenditur  pr. 15. 170.  8?  pr.i.  119 

Reflexio  rationis  dcf.24.  117 

,i  Regulare  corpus 

Omne  corpus  regulare  fphxra  defcrlptum  cft  al- 
teri fimile,  fi  fit  eiufdem  generis  pr.8.  66% 

Alteri  fimile  defcrlbere  Coroll.  ibid. 

Corpus  ex  quinque  regularibus  in  pyramidem  c- 
qualem  transfundere  pr.aa.  66 7 

Prxter  quinque  corpora  aliud  corpus  regulare  non 
potell  fpbpt a infcriblpr.it.  606 

Omnium  corporum  regularium  nofcera  fuperfi- 
des  pr.|.  5 5* 

Regula  aurea  . 

Regula  aurea  proportionale  quartum  datis  tribas 
inueoirepr.r.  116.  8e  pr.  9.&10.  118.  Etiam 
fi  primo  adharreat  minutia  pr.i.*  16.  Etiam  fi 
fecundo  numero  pr.j.  ' 117 

Etiam  fi  tertio  pr.4. 117.  etiam  fi  primo , & fe- 
cundo pr.5.  vel  fecundo,  8c  tertio  pr.4.  vel  pri- 
mo, 8?  tertio  pr.7.  vel  omnibus  pr.8.  118 

Probatio  aurea;  regul«  Cor.  a 18 

Regula  trium  inuerfa  ad  redam  reducitur  p.ll.119 
Regula  aurea  compofita  ell  aurea  regula  bis  adhi- 
bita pr.i  4.  a*o 

Reda,  8?  compofita  pr.  15.  ibid. 

luuerfa,  8?  compofita  pr.idr.  ibid. 

Compofita  Inueria,  & reda  pr.17;  2 zt 

Relique  . 

Reliquis  commenfarabiles  Rcllqu?  quoque  funt 
pr.55.  v lotf 

Replicatio  T 

Repllcatloratioulsdef.il.  /17 

Replicatio  rationi aoftenditqr  inqaantitate  mul- 
tiplici pr.i.  1I9.  Bc  pr.18.  u£ 

Refiduatlo. 

Refi duatio  rationis  def.li . 116 

Refiduatlo  rationis  oftenditur  pr.J,  iao.8?  pr.i  2. 
pag.  V v 129 

Refiduur.  . 

Vt  fiat  refiduum  omni  data  quantitate  minus  in 
lineis  pr.14.  a 6t 

Rhombus  2 

Rhombus  quid?  def  71*  36 

Rhomboides  quid  ? def.32.  70 

Rhombus  (olidus,  cui  cono  «quetur  pr.10.  tf»7 
te  pr.n.  6ts 

Rhombus  folidu»  vacuus, cui  conopquetur  pr.ll. 

61t.ee  pr.i}.  6*7 

Rhombum  aonicum  racofuli»  auocricii  examins- 
rt pr.71.  


Sigitti 
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Sagitta  . 

SAgitta  qaadratricis  def.  3.  8e  pr.19.  S44 

Sagitto,  applicat*  quadratricfs  arcam  ter- 
tiam proportionalem  inuenire  pr.ao.ll.  196 

Secantes . 

Quo  fecantiurt»  redangula  oqualia  Cor.I.  8l 
Vide  Tangentes»  Triangula  » Sphorica,  Radius» 
Sinus,  Redangulum . 

Secans  addita  tangenti  ,quam  tangentem  efficiat 
pr.»7.  f 1*.  Vide  Redang.  Tangens.  RadiuS . 
Secans  quas  tangentes  xquee  pr.28.  313 

t 

Sedio. 

Sedio  extrema,  8e  media  ratione quo  ? dcf.3.  J* 
Omnis  fedio fpboro  circulus  eft  pr.f.  3*3 
Sedio  fpiralis  (paci),  vt  fit  ad  fcdorcm  fuum  pr. 

*>.  549 

Secare  angulum,  eide  angulus. 

Datum  redilineom  in  datas  partes  fccare  per  re- 
das ab  vnopundo  ia  latere,  vel  angulo  pro- 
pof.39.  J17 

Figuram  i dato  ln  medio  pundo  in  datas  partes 
fccare  pr.40.  517 

Figurani  in  parcet  deftinatas  fecare»ncc  per  paral- 
lelas , nec  per  lineas  in  pundum  confpirantes 

J»8 

Datum  triangulum  i dato  extra  ipfum  pundo  in 
datas  partes  fecare  pr.4*.  ibid. 

Datum  redilineum  in  partes  datas  fecare  per  li- 
neas i pundo  extra  ipfum  fumpro  pr.43.  5 
Oe  etiam  in  plures  aliquando  Cor. 

Coni  elliptici  ledio  parallela  bafi  elllpfts  efl  pr.  I. 
4 36.  & quandoque  circulus  pr.f.  4J7 

Edam  fi  non  parallela,  8e  quo  pr.  f. 

Coni  circularia  bafi  fub contraria  fedio  circulus 

pr.*.  4 3* 

Sediones  conic? . 

Similes  conica?  fediones  quo  ? def.14.  591 

jEqualcs  fediones  conico  quonam  ? def.l 6.  391 
Sedio  per  axem  coni  triangulum  eft  pr.l.  39* 
Omnis  fedio  coni  parallela  bafi  circulusjpft  pr.a. 

pag.  ead. 

Data  quacumque  coni  fcdione  diametrum  Inue- 
nire pr  3.  ibid. 

Sediones  conico  omnes  data  bafi  angulo,  & dia- 
metro pr.f , 4*» 

Item  data  diametro,  8e  parametro  pr.f  6.  ibid. 
Datis  vmbelicis,&  vertice  pr.tj.  4:  p 48.414 

Circa  datum  triangulum  fediones  deferibere  pr. 

f9.8rtfo.4af.  Vide  parabola,hypcrbolj,cllipfis. 
Sedio  conorum  parabolicorum , 8r  hypcrboiico- 
rum  quonam  ? Cor. a.  4fo 

Ex  vna  (edione  conica  alteram  eruere  pr.76  4 33. 

*pr-77  7 8*7 9-*9°-  4|4 

In  fedionibus  reda* , vtcumque  dudo  fe  interlc- 
cant,vt  in  redanguia  proportionalia  pr.4V.4f9 
8rpr.49.8f  50.  Cor.  i.8r  a.  420' 

Quolibet  fedio  in  a liquo  alio  cono  accomodari 
poceft  pr.19.  310 

Vt  conus  in  quo  aptetur  qaolibct  fedio  conica  in- 
ueniatur  Cor.  a.  311 


Sedor. 

Sedor  circuli  qaloantfdefia. 
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Triangula  bafij,  vt  eft  ad  fedorem , ita prifma  ad 
fcdorcm  cylindri  folidum  pr.f.  tfao 

Sedorum  inoqoalium  plana,  quando  circulis  in- 
tercipientibus fine  mtnus  obliqui  pr.17,  387 

Qui  fedores  elliptici  oquales  pr.aj.  534 

Sedori  oquale  redangulum  facere  pr.if.  jjt 

Sedorem  oqualem  redangulo  i circulo  eximere 
pr.ltf. 

Sedorcs,ae  arcus,  8c  anguli  proportionales  in 
circulis  pr.39.  jjj 

Sedorem  folidum,  8r  portionem  fphxre  In  conum 
f qualem  commutare  pr.  ji.  " " 6?o 

Cui  rcdan£tto  fcdor  circuli  fitoquaiia  pr.4. 528 
Sedoris  arcam  inuenire  pr.  10.  f jo 

Sedor  fpboro  cui  cono  oqurtur  pr.44.  tf 45 
Sedores  infcrlbcrx  fpirx  , 8r  multiplicaro  donec 
relinquant  quantiraeem  omni  data  minorem 
pr.f*.  54j 

Sedores  circumfcriptl  primo  fpirar,  vt  fint  ad  fe- 
dores  circuli  pr.fj.  ibid. 

Sedores  infer ipei  fpiro  fecundo,  vt  fint  ad  fedo- 
res  primi  circuli  pr.f 5.  ibid. 

8r  vt  ad  fuum  circulum  Coroll.  54 s 

Sedores  inferipti  tertio  fpiro , n fint  ad  primum 
circulum  pr.tf7.f4 7.8:  fuu®  quoque  io  Cor. 

Segmentum  Circuli . 

Circuli  fegmentum  quodnam?  def.f.  tfj 

Angulus  fegmeuti,8r  in  fegmento  def.  4^  f . ibid. 
Quonam  fegmenta  circufo»um  fc  fccantiom  inul» 
cem  fint  oqualia  in  fphorapr.io.il.  & 
«rpr.1415.1tf.8r  17.  377 

Quinam  fegmenta  circulorum  fe  fecantiumimii- 
cem  fine  fimilla  p.n.fir  17. 376.*  p.i7.Cor.378 
Segmenta  circulorum  duo  fuper  eandem  lineam 
oqualia  etfe  nequeunt  pr.9.  6j 

Si  oquales  redf  oqualia  fegmenta  fimilla  p.lo.  6 7 
Daco  fegmento  inuenire  circulum  pr.11.  ibid. 
Segmentum  deferibere  capiens  anguium  datum 
redilineum  pr.jo.  77 

Et  abfeindere  angulum  datum  pr.JI.  78 

Segmenta  arcuum.  8r  arcus  fccare,  vide  arcas. 
Segmenta  circulorum  def.f.  6? 

quo  fimllia  fegmenta  circulorum  def  9.  tf4  * 
Segmentum  circuli , vt  fe  referat  ad  tegmentum 
elllpfis  pr.a8.  536 

Segmenta  Uncarum. 

Segmento  proportionali  lineam  augerediuerfimo* 
di pc.9.  sfi.6rpr.10.  ll* 8r la  pag.if  a.  8r  pr.19. 
14.8:15.  ibid. 

In  fegmenta  proportionalia  lineam  diftribuercdi- 
uerfis  proportionibus  ad  diuerfa  prodita  . 
afi.8rpr.17. 18. 8c  19.  affr^pr.»®.  154 
Secare  redam, vt  fegmenta  fint  reciproce  propor- 
tionalia pr.ai.  ( 154 

Auferre  a duobus  lfoefs  fegmenta  duo,vtrefi- 
dua  remaneant  proportionalia  pr.aa.  154 

Segmenta  planorum. 

Segmenta  concaua  hypcrbolica,  quo  oqualia  pro- 
pof.48.  & 49.  54? 

Segmentum  in  hyperbofa  alteri  oquale  facere  pr. 

yo.  etiamficoncauumpr.fi*  544 

Quo  fegmenta  ellipfitrm  oqualh  pr.ai.  + S3J 
Segmenta  in  epotiuua  proportione  crefceotlaa 
parabola  abfeindere  pr.41.  54* 

Quo  fegmenta  Hyperbolx  fint  oqualia  iuuiccm 
pr.46.  541 

Segmenta  parabolica,quo  fine  oqualia  pr.|f.  540 
c $ Aufer- 
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Auferre  ab  ea  Tegmentum  alteri  «quale  pr.38.540. 

& etiam  proportionale  pr.39*  541 

Et  etiam  Tegmento  alterius  parabol*  pr.40.  Ibid. 
Segmenti  circuli  areamreperirepr.11.  530 

Qu«  Tegraenu  triangulorum  arqualla  pr.i 7.  501 

Segmenta  corporum » 

Corpora  diuerfa  diuerfimode  fecantttrp.40.d79. 
Brfeq.  Vide  fecare. 

Serie» . 

Serie*  progrelfionis  Geometrici  quid  fit?def.f. 

pag.  9 

Serie»  ad  Teriem  habet  proportionem  ex  termini» 
conflatam  dummodo  fint  «quales  numero  pro* 
po f-O.  . . »5 9 

Dua»  feries  fimilium  proportionalium  exhibere 
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funt  fimiles  pr.21.*  443  8c  442.  CorolJ.  etiam 
ellipTcs  . 

At  parabole  axi  parallele  fimiles, fir  «quales  inpa. 


prp. 


ibid. 


Seriei  ex  termini»  ab  aliqua  ferie  alter  ne  fubla- 
tis,  quam  proportionem  ad  illam  obtineat?pro* 
pof.i  I.  _ 

Datur  quantitas  «qualis  infinit*  Teriei  (Beome- 
triCf  linearum  pr.15.  *6i.  rt  inucniatur  pr.i 6, 
etiam  alio  modo  Cor.  1.  a.  fc  ?. 

$ e Viem  linearam  in  pundum  deftinatum  finien- 
tem ordinare  pr.i 7. 

Quantitatem  pluribus  Teriebus  Geometricis  ^qua- 
lem inuenlre  in  lineis  pr. 18.  ibid. 

Datam  quantitatem  ita  lecare»  vtduplicix&riei 
idem  fic  terminus  pr.  1 9.  ibid. 

Series  harmonica»  vide  logarithmus  • 

Series  corporum  proportionalium  . 

Seriem  continuam  proportionalium  corporum 
etiam  diffimilium  inuenire  pr.tfi.  681 

Serici  corporum  proportionalium  corpus  «quale 
ponere  pr.61.  ( 68 a 

Datum  corpus  In  infinitam  Teriem  corporum  di- 
ftnbuere  pr.tfj.  v Ibid. 

Series  namerorum . 

In  Tericcoatinua  proportionalium,  qui  quadrati 
lui  cubi  numeri  pr.»4. 175. 8r  pr.3  J.  17* 
Vide  numerus,  Proportio  Geometrica,  Arithme- 
tica, Harmonica . Differentia  , Media , Extre- 
ma, Tertia,  Quarta,  Ratio . 

Similitudo.  , 

Simies  figurc  qu«nam  ? def.i.  I?2 

Qux  Tuperficics  plan*  non  redillncx  fimiles  dcf. 

1.  660.  Vide  Tuperficics . 

Similem  alteri  cuicumque  Tuperficiel  fuperficiem 
ponere  pr.i.  ddl 

Similia  triangula  In  proportione  duplicata  era- 
rum homologorum  pr.ao.  IJJ 

Dato  re&llioco  conftituere  rcdilincura  fimile 
maius , aut  minus  Juxta  datam  proportionem 
pr.j7.  “71» 

Qux  corpora  non  planis  contenta  fimilia,  8e  fimi- 
lis  politionis  def.3.  660 

Circuli, qui  arcus  parallelorum  fimiles  auferunt 
quinam  fint  ? pr.17. 378.  Sc  pr.19.  379 

In  rcdangulo  a normali  fada  triangula  toti , dr 
inuicem  Tunt  fimilia  pr.8.  138 

Qu*<y  mque  quat  uor  corpora  fimilia  fudt,  vt  late- 
ra ad  inuicem  pr.14.C0r.  815 

Omnia  corpora  fimilia  triplicatam  habent  late- 
rum , Tcu  diametrorum  rationem , fed  duplica- 
tam ba  fi  um  pr.  5 5.  680 

In  vxmoidc  byperbolico  onc*  hyperbolx  paralleig 


rabolico  pr.ltf. 


44* 


Eli  i ples  parallel?  in  conoide  parabolico  Tunt  fimi- 
les pr.15.  ibid. 

Omnes  fcdiones  parallele  Tunt  fimiles  ellipfct 
infphxroidepr.it.  439 

Similes  numeri  plani. 

Plani  qui  fimiles  pr.i 3.  17$ 

Solidi  qui  fimiles  pr.14.  ibid. 

Plaui  fimiles  non  Tunt  inter  quos  medius  propor- 
tionalis non  cadar  Cor.l.  174.  nec  fi  ab  vnitate 
alter  menfureturCor.a. 

Nec  quorum  vnuseft  quadratus  alter  non  Cor.3. 
Inuentionon  fimilium  numerorum  Cor.4.  174 
Inucntio  fimilium  numerorum  planoru  p.17. 174 

Simplex  . 

Numerus  fimplex  non  fimplicem  multiplicans, 
quem  numerum  generet  ? pr.14.  9® 

Non  fimplex  verd  multiplicans  non  fimplicem» 
quid  generet  ? pr.iy.  99 

Simplicium  multipIicatiopr.r6.  r ibid. 
Non  fimplicium  multiplicatio  pr.17,  ibid. 

Sinus . 

SinuS  in  tabulis  non  reperto»  emendare  pr.14. 465 
Sinus  complementi  primi  ad  fecundi  fccantem,vc 
finus  complementi  huiu»  ad  fecautem  primi 

p™4-  47* 

Snouertein  Cor.l.  8e  permutate  Cor.*. 

Vt  inucniantur  finus  addeado,  & fubduccndo  pr. 

33. Cor.  1.  x.  3%t 

Sious  quid  ? dcf.  a.  307.  complementi,  totas  , 
quinam?  ibid. 

Verfus  finus  def.f.  307 

Red us  finus  def.3.  ibid. 

Sinus  arcuum  in  tabulis  non  repertorum  proximd 
dare  pr.15.  467 

Quadrata  finus  complementi, & finus  redi  xquan- 
turquadratoradjjpr.il.  313 

Quomodo  inucniatur  finus  complementi  Cor.l. 

Se  finus  verfus  . 3 13 

Redangulum  ex  duobus  finubus»  vt  vno  crure, & 
chorda  intercepta,  cui  xquetur  pr.14.  575 

Sinum  vetfum  fine  extradionc  radicis  quadrat? 

inuenire  Cor.pr.17.  318 

Dimidium  fiaus  totius  fe  habet  ad  linum  arcus  di- 
midium, ita  finus  complementi  ipfius  ad  finum 
arcus  pr.  18.  319 

Sinum  duplicis  arcus  fine  extradionc  radios  qua- 
drat* Inuenire,  vel  £ contra  Cor.l.  Sc  2.  319 

Sious  ex  cbordis  exquirere  pr.  2 s.  Cor.  3x0 
Perfolam  additiouem , 8c  fubdudionem  aliquos 
finus  inuenire  Jii.tc  feq. 

Sinus  minutorum  reperire  pr.ttf.Cor.j.  314 
Sinus  Gr.45.efl  medium  proportionale  inter  Ti- 
num totum,  & dimidium  eius  pr.  18.  337 

Vide  Redangulum,  Triangulum  fphxricum 
fccans,  tangens, logarith. chorda. 

Solidi  numeri . 

Solidi  numeri  definitio  def.».  1 6y 

Compofitus  numerum  aliquem  multiplicins  foli- 
dum  facit  pr.8.  178 

Solidi  numeri  ratio  laterum  ttiplicatapr.ia.  171 
Solidorum  ratio  cfl,  qux  alicuiuscubiad  cubum 
Pr*I*.  • 174 
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Solidam . 

Solidum  gud  fit  def.i.  397 

Similes  foiidx  figurx  qaxnam  ? def.».  597 

y£quaics  quxnam  ? def  3.  ibid. 

Similis  folidi,  & plani  dcf.f . §6/ 

Speties. 

Species  figurarum  conicarum  que  ? Cor  i.  396 
Sphxra . 

Splixra  quid  fit  def.i.  & eius  centrum  def.».  3 T4 
Sphrram  > fphxroidemquc  etiam  quadriforme  Ia 
partes  datas  fecare  pr.46.  , 677 

Sphxrx  fphxroidl  corpori  pafabollco,  vel  hyper* 
bolico  redo  aliud  fimile  corpus  fabricare  pr.y. 
pag.  66} 

Spbxra  cui  cono  xquetur?  pr.43.  644 

Conus  «qualis  fphxrg  maximi  fphxr*  circa  Ii  ha 
bet  quadruplam  balim  Cor.  pr<43«  <*45 

Vide  fruftum. 

Sphxra  cui  redangulo  folido  xquctutfpr.44.  6+6 
Sphxrx  funtad  Inuicem  in  triplicata  ratione  dia- 
metrorum, radiorum , 8c  peripheriarutn  pr.  47. 
pag.  ^7 

Plures  fphpras  in  rnam  fphxram  colligere  pr.54* 
pag. 

Sphxrx  cubum  xqualem  ponere  pr,  »3*  667 


Sphxrx  fupcrficie* . 

Quacumque  fphxr*  fuperficies  quadrupla  tti  cir. 

culi,  qui  in  ea  maximus  fit  pr,4J.  6Z9 

Sphericam  fuperficiem  In  planas  fuperficies  per 
circulos  diuifam  in  planum  extendere  p.34  591 
Sph  «ricam  fuperficicm««idera  cylindrica  fupec- 
ficte  feckam  extendere  pr.JT.  59* 

Vel  i plano  non  pendiculari  orixomi  p.J<f,  39» 
Sphxricam  luperficiem  in  annulares  planas  fuper- 
ficies diftribuerepr.  ad.  5^8 

Enam  fi  d triangulari  fuperficie  fcfta  fit  pr.17. 
Etiam  i quatuor  fuperficicbus  in  quadratum 
pofitis  pr.18. 589.  & etiam  oblongum  pr.  ag- 
Ar  edam  alio  modo  pr.jo.  59° 

Edam  fi  angularibus  fuperficicbus  feda  fit  pro- 
pof.31.  Ibid. 

Sphxrp  fuperficiem  proportionallter  fecare  pro- 
pof.48.  57* 

A fphjry  fuperficie  abfeindere  portionem  .qua- 
lem fuperficicl  dati  circuli  pr  49.  57* 

Superficies  fph?rx  mi  nor  dimidio  portionis  , cui 
circulo  equetur  pr.45,  570,  at  fi  fit  maior,  cui 
pariter  xquetur  pr.47.  . Ibid. 

Sphxrx  circum  fcrlptum  corpus  , cui  parallefe 
pipedo  xquetur  pr-43*  64* 

Sphxroides. 

Sphf  roides  quid  ? def.  1.  43? 

Sphxroidi  Conum  xqualem  exhibere  pr.3,  * 670 
Quxde  fphxroid*  dicuntur,  verificatur  de  fph$- 
raCor.a.  *>9 

SphxroidiS  , velconoidls  fuperficiem  io  planum 

extendere  pr.j 7.  ? 93.  &pr.4o.  59 5 

Sedum  cllipfibus  xqualibus  pr.38.  3*>4 

8r  etiam  inxqualibuspr.  39.  ibid. 

Sphxroidis  Elliptici  fuperficies  , vt  fe  habeat  ad 
fuperficiem  fphpre  pr  3 <5.  „ 163 

Cui  fupet fidei  fpbyricp  xquetur  pr.37.  364 

A fph?roide,vel  conoide imperatam  partem  aufrr- 
re  alteri  in  eo  xqualem  pr. 49* 

Sphxroides, Coaoidefquc  habent  triplicatam  ra- 
tonem  diametrorum  dumi*odo  fint  fitniiia  cor- 
porapr.55.Cor.  tfho 


Sphpri ca  triangula  ^ 

Spherica  triangula , vide  triangula,  tangentes.  fe* 
cantes,  finus,  arcus,  logarithmos. 

Quatuor  fondamenta  regulx  ficitlimx  ad  foluen- 
da  fphprica  prxcipu£  per  logarithmos  primam 
pr.44.  482.  fecundum  pr.4f.  483.  tecti um pro* 
pof.44.  quartum  pr.  47.  484 

Regulx  facilhmp  ad  foluenda  redangula  fphxrica 
per  logarithmos  breuiffime  per  finus,  & tan- 
gentes pr.4  Cor.  484 

Vide  angulus»  fphericl  anguli . 


Spiralis  linea,  fpatiam  corpus . 

Spiralis  linea  quxnam  def.i.  »90 

Lineam  fpiralcm  ducere  pr.9.  Ibid. 

Spiralis  linea  rquat  femicirculum  pr.  1 i.&r  13.19» 
Eft  linea  infinitis  circulorum  Tegmentis  confiat» 
pr.i».  ibid. 

Spatium  primum  fpiraieeft  ad  circulum  fuum.vt 

r.  ad3.  pr.54*  545 

Circulus  fecundx  fpirp  fe  habet  ad  ipfam.vt  I2.ad 

7.  pr .f6.  1+6 

Splr£  tertie  fpatium  eft,rt  19.  »d  »7.  ad  circulum 
fuum  pr.*8.  548 

Splrp  prlmp,  fecunde»  tertlp  fpatla,  vt  fint  ad  in- 
uicem pr.J9.  ibid. 

Spirarum  aliarum  Inuenire  proportf ooes  Cor.548 
In  fpiraiibus  fpatijs » vt  fedores  fe  habeant  cir- 
cumfcripti,  vel  infcrlpn  in  exord.  544 

Spirale  corpus  quodeumque  mutare  io  cylindrum 

pr.34.  tf74 

Corpus  fpiralls  altitudinis,  cui  cylindro  equetur 
pr.77.  *5* 

Etiam  fi  in  plures  fpfras  torqueantur  pr.y 7.  Co- 
roil.  $54 

Spiralis  bafiseorpus,  cui  cylindro  yqaecur  pr.  »8. 
<554. & fingo!?  partes, etiam  fi  fccuodp , & r tertip 
fpirp  ioixum  Coroll.i.  8r  3. 

Corpus  fpirale  bafi»  & altitudine  crcfceus , cui 
parti  cylindri  equetur  pr.?9»  *V5 

Corpus  eiufdem  rationis  , fed  decrefccos 
Coroll.  «57 

Secunda  fplrafia  corpora  bafi,  8r  altitudine , quam 
cylindri  partem  equent  pr.6o.  658 

Superficies  bafi  normales  fpfralium  corporum, 
quam  qroportioncmad  cylindri  fopcrficiem  di- 
cant pr.  39. 

. Stereographia . 

Circulus  flereographirc  ptoiedus  linea  fit  pr.4. 
454.  vt  proifeiatur  pr.J.  partes  eius  proie&a» 
inuenire  pr,6. quam  proportionem  feruent  p 7. 
Circulas  paralklus  plano  prole&us  ftcreographl* 
cc  fit  tnaior  pr.8. 454.  & fubcontrarius , item 
fit  circulus  pr.9. 

Circulum  proifcere,  polum  eius,  8 c centrum  pr. 
10. 436.  Eius  partes  iftuenire  quatuor  modis 
pr.11.454.Spr.il.  14.&15.  457 

Partes  proiedi  circuli,  qnp  maiores  pr.  r 6.  458 

Linea  Scercographlce,  vt  prolyciatur  pr.j.  453 
& qupnam  proiedrice*  def.*. 

Pandum  ftetcographic£  proiedioois quid? def.i. 
pag.  ead. 

Planum  fiercographumquid?dcf.3.  ibid. 

Llne^  in  quas  lineas  ftereographfci  proiede  tran- 
feant  pr.».  443.  partes,  vt  augeantur  pr  j. 
Superficiem  rcdangulam  proijcerefteceographi- 
cepr.18.  459 

Stereographia  inuerfa,  Oe  reda  pr.lA.  ibrd. 

Lincp  Itereographicc  proicdj  tnufice  dcctefcuot 
Cor. 

" Qu» 


I N D 

Auferre  ab  ea  fegmentum  alteri  zquale  pr.38.540. 

Se  etiam  proportionale  pr.39.  H* 

Et  etiam  fegmento  alterius  parabola;  pr.40.  Ibid. 
Segtnentl  circuli  aream  reperire  pr.n.  530 

Que  fegraenta  triangulorum  aequalia  pr.13.  501 

Segmenta  corporum . 

Corpora  diuerfa  diuerfimode  fccantur  p .40.679. 

Se  feq.  VWe  fecare . 

Serie*. 

Series  progreflionls  Geometricd  quid  fit?  def.r. 

pag,  4 

Serie*  ad  feriem  habet  proportionem  ex  termini* 
conflatam  dummodo  fint  aequale*  numero  pro- 
pof  9.  . .»5S> 

Dua*  feries  fimilium  proportionalium  exhibere 
pr  .9. 

Series  exterminii  ab  aliqua  ferie  alterne  fubla- 
ti  j,  quam  proportionem  ad  illam  obtineatPpro- 
pof.  11.  , ' 

Datur  quantitas  aequali*  infinita;  feriei  Geome- 
tric?  linearum  pr.15.  *tfi.  vt  inueniatur  pr.itf. 

etiam  alio  modo  Cor.  1.  a. Se  3. 

SeHem  linearam  in  pundum  deftinatum  finien- 
tem ordinare  pr.  17. 

Quantitatem  pluribus  feriebus  Geometricis  equa- 
iem  Inuenlre  in  lineis  pr.  18.  ibid. 

Datam  quantitatem  ita  lecare,  vt  duplici* fcclti 
idem  fit  terminus  pr.  19.  ibid. 

Series  harmonica,  vide  logarithmus , 

Series  corporum  proportionalium  . 

Seriem  continuam  proportionalium  corporum 
etiam  diflimilium  inuenire  pr.<5i.  681 

Seriei  corporum  proportionalium  corpus  aequale 
ponere  pr.6*.  ! 68* 

Datum  corpus  In  Infinitam  feriem  corporum  di- 
Aribuerc  pr.63.  ibid. 

Series  numerorum. 

In  ferie  continua  proportionalium , qu!  quadrati 
fui  cubi  numeri  pr.14.  17*. 8r  pr.aj*  17^ 
Vide  numerus.  Proportio  Geometrica,  Arithme- 
tica, Harmonica . Differentia,  Media,  Extre- 
ma, Tertia,  Quarta,  Ratio. 

Similitudo,  j 

Simifi  figura  quaenam  ? dcf.i.  132 

Quae  fupcrficics  plana  nonredillncae  fimiles  dcf. 

1.  660.  Vide  fuperficies . 

Similem  alteri  cuicumque  fuperficiei  fuperficiem 
ponere  pr.  l.  > 66 1 

Similia  triangula  in  proportione  duplicata  era- 
rum homologorum  pr.ao.  I37 

Dato  reftiiineo  conftitucre  rcdilincura  fimile 
maius , aut  minus  iuxta  datam  proportionem 
pr.*7. 

Qua  corpora  non  planis  contenta  fimilia,  Se  fimi- 
lis  politionis  def.x.  660 

Circuli, qui  arcus  parallelorum  fimiles  auferunt 
quinam  fint  ? pr.17. 378.  8e  pr.19.  379 

Io  te&angulo  a normali  fada  triangula  toti  . 

Innicem  funt  fimilia pr.8.  138 

Quaraimque  quatuor  corpora  fimilia  futtt,  vt  late- 
• rafiinuicempr.14.C0r.  8iy 

Omnia  corpora  fimilia  triplicatam  habent  late- 
rum , fcu  diametrorum  rationem , fed  duplica- 
tam bafium  pr.55.  d8o 

In  v^noide  bypcrbolico  bnes  hypcrbol* paralleJg 


1 E X 

funt  fimiles  pr.ih  443.  Se  442.  CorolJ.  etiam 
ellipfc*  • 

At  parabole  axi  parallele  fimiles,  Jkzquales  inpa. 

rabolico  pr  .16.  441 

EJlipfes  parallcl?  inconoide  parabolico  funt  fimi- 
Icspr.15.  ibid. 

Omnes  fediones  parallelae  funt  fimiles  ellipfc* 
infpharroidepr.il.  * 439 

Similes  muneri  plani. 

Plani  qui  fimiles  pr.13.  17$ 

Solidi  qui  fimiles  pr.14.  ibid. 

Plani  fimiles  non  funt  inter  quos  medius  propor- 
tionalis non  cadat  Cor.l.  174.  nec  fi  ab  vnitate 
alter  menfuretur  Cor.  a . 

Nec  quorum  vnus  eff  quadratus  alter  non  Cor.3. 
Inucnt  io  non  fimilium  numerorum  Cor.4.  174 
lnuentio  fimilium  numerorum  planoru  p.  1 7. 174 

Simplex  . 

Numerus  fimplex  non  fimplicem  multiplicans, 
quem  numerum  generet?  pr.14.  9^ 

Non  fimplex  verb  multiplicans  non  fimplicem, 
quid  generet  ?pr.iy.  99 

Simplicium  multiplicatio  pr.  16.  , ibid. 

Non  fimplicium  multiplicatio  pr.17.  ibid. 

Sinus. 

Sinus  in  tabulis  non  repertos  emendare  pr.14. 465 
Sinus  complementi  primi  ad  fecundi  fecantem,vc 
finus  complementi  huius  ad  fecantem  primi 
pr.»6.  478 

Se  inuers^ in  Cor.l.  & permutate  Cor.*. 

Vt  inueniantur  finos  addendo,  & iubducendopr. 

23.  Cor.  1.  *.&3.  3x1 

Sinus  quid?  dcf.  t.  307.  complementi,  totas  , 
quinam?  ibid. 

Verfus  finus  dcf.f.  307 

Redus  finus  dcf.».  Ibid. 

Sinus  arcuum  in  tabulis  non  repertorum  proximd 
dare  pr.  15.  4*5 

Quadrata  finus  complementi, & finus  redi  rquan- 
tur  quadrato  radij  pr .1 1 . 31» 

Quomodo  inueniatur  finus  complementi  Cor.l. 

Se  finus  verfus  . 3 1» 

Redangulumex  duobus  finubus.  vt  vno  crure, Se 
chorda  intercepta,  cui  aquetur  pr.14.  IIS 
Sinum  veffum  fine  extradione  radicis  quadrat? 

inuenire  Cor.pr.17.  318 

Dimidium  fiaus  totius  fe  habet  ad  linum  arcus  di- 
midium, ita  finus  complementi  ipfius  ad  fuium 
arcus  pr.  18.  319 

Sinum  duplicis  arcus  fine  extradione  radios  qua- 
drata; inuenire,  vel  c contra  Cor.l.  Se  a.  319 
Sinus  cx  chordis  exquirere  pr. »».  Cor.  3 20 
Perfolam  additionem,  8e  fubdudionem  aliquos 
finus  inuenire  3*i.&feq. 

Sinus  minutorum  reperire  pr.id.Cor.3.  314 
Sinus  Gr. 45.  eff  medium  proportionale  inter  fi- 
num  totum,  & dimidium  eius  pr.  18.  337 

Vide  Redangulum,  Triangulum  fphxricutn 
fecans,  tangens, logarith. chorda. 

Solidi  numeri . 

Solidi  numeri  definitio  def.x.  167 

Compofitus  numerum  aliquem  multiplicms  folj. 

dum  facit  pr.8.  178 

Solidi  Qumeri  ratio  Jaterum  ttiplicata  pr.ia.  171 
Solidorum  ratio  eff,  qua;  alicuius  cubi  ad  cubum 

pr.itf.  17* 

Solidum 


Digitized  by  Google 


INDEX 


Solidam . 

Solidum  qud  fit  dtp.  i.  597 

Similes  {olidae  figura?  qtirnam  ? defit.  597 

/Equales  quznam  ? def  3.  ibid. 

Similis  folidi,  Be  plani  def.  5 . 1 67 

Species. 

Species  figurarum  conicarum  qo$  ? Cor  t.  396 
Sphzra. 

Sphaera  quid  fie  def.i.  8e  eius  centrum  defit.  Jf4 
SpW«ram»fph*roidemquc  etiam  quadriforme  in 
parcet  datat  fecare  pr.4<.  „■  <77 

Spharr*  IpKarroidi  corpori  parabollco,  vel  hyper- 
bolico  redo  aliud  fimile  corpus  fabricare  pr.f. 
pag.  «J 

Sphxra  eui  cono  «quetuc?  pr.43.  644 

Conus  «qualis fpbzrp  maximi  fphaer*  drcull  ha 
bet  quadruplam  bafim  Cor.  pr.43.  6 4? 

Vide  fruftum. 

Sphxra  cui  redanguio  folido  *quetuf?pr.4<. 646 
Sphzrc  fuoc  ad  Inuicem  in  triplicata  ratione  dia- 
metrorum, radiorum , & peripheriarum  pr.  47. 
pag.  ^47 

plures  fphjras  In  vnam  fphxram  colligere  pr.54* 

P»S-  6*° 

Sphzrz  cubum  «qualem  ponere  pr.13.  66 7 

Sph«r*  fupetficie» . 

Quacumque  fph«r*  fuperficies  quadrupla  eft  clr* 
culi»  qui  la  ea  maximus  fit  pr.43  <89 

Sphericam  fuperficicm  in  planas  fuperficies  per 
circulos  diuifam  in  planum  e > -tendere  p.34  591 
Sphaericam  fuperficiemeandem cylindrica  fuper- 
fide  fedam  extendere  pr.35.  59* 

Vel  a plano  non  pendlcuUt»  otixonti  p .36. 59» 
Sphaericam  luperficlem  in  annulares  planas  fuper- 
ficieS  diftribuere  pr.xd.  588 

'Etiam  fi  a triangulari  fuperficie  feda  fit  pr ,vf. 
Etiam  i quatuor  fuperficiebus  in  quadratam 
politis  pr.xd.  589.  & etiam  oblongum  pr.xo- 
& etiam  alio  modo  pr.Jo.  1 90 

Etiam  fi  angularibus  fuperficiebus  feda  fit  pro- 
pofijl.  Ibld. 

Sphxrp  fuperficicm  proportionaliter  fecare  pro- 
pof.48.  57* 

A fphf  re  fuperficie  abfeindere  portionem  :qun- 
ltm  (uperficiel  dati  circuli  pr  49.  57* 

Superficies  (pber*  minor  dimidio  portionis , cui 
circulo  (tfuetar  pr.4<.  5 70.  at  fi  fit  maior»  cui 
pariter  xquetur  pr.47.  ^ ibld. 

Sphzr*  circum  fcrlptum  corpus  , cui  parallele 
pipedo  aquetur  pr.45.  64< 

Sphxroidei . 

Sphjroides  quid  ? def.  1.  43? 

Sphzroidi Conum  «qualem  exhibere  pr.3-  6 70 

Qu*  de  fpharoide  dicuntur*  cerificatur  de  fpb£- 
raCor.i.  *>9 

SpHzroidis  , velconoidis  fupcrficitm  in  planum 
extendere  pr  . 37.  393  &Pr*4°*  595 

Sedum  ellipftbus  «qualibus  pr.38.  5?4 

«r  etiam  icixqualibus  pr. 39.  ibid. 

Sphzroidrs- Elliptici  fuperficies  » vt  fe  habeat  ad 

fuperficicm  fph$rfpr  3 <.  5<? 

Cui  fupetficiei  fpheric?  «quetur  pr.37.  5<4 

A fph^roSde,vcl  conoide imperatam  partem  aufer- 
re alteri  in  eo  «qualem  pr. 49 
Sph*roidcs,Conoidefque  habent  triplicatam  ra- 
tonem  diametrorum  dummodo  fiot  iimilia  cor- 
pora pr.5$*  Cor.  <80 


Spbf  rica  trlmgula . 

Sphfriea  triangula , vide  triangula»  tangentes,  fe- 
cantes»  finus,  arcus»  logarithmux. 

Quatuor  fondamenta  regula  facillime  ad  foluen- 
da  fphprica  prxeipue  per  logarkbmos  primam 
pr.44. 481.  fecundum  pr.4y.  483.  tertiam  pro- 
pof.45.  quartumpr.  47.  484 

Regulat  faeillimp  ad  foluenda  redangula  fphxrica 
per  logarithmos  breuiflirae  per  finus,  & tan- 
gentes pr.4  Cor.  484 

Vide  angulus»  fphp  rici  anguli . 

Spiralis  linea,  fpatiam  corpus . 

Spiralis  liaca  quznam  def.  r.  190 

Lineam  fpiralem  ducere  pr.9.  ibid. 

Spiralis  linea  rquat  femicirculum  pr.11.fir  13.391 
Eft  linea  infinitis  circulorum  Tegmentis  conflat» 
pr.it.  ibid. 

Spatium  primum  fpiraleeft  ad  circulum  fuum,vt 
f.adj.pr.54-  '•  ^ , 54? 

Circulus  fecund*  fpire  fe  habet  ad ipfam.vt  u.ad 
7.  pr.y<,  54< 

Splr$  tertie  fpatium  ell.vt  ip.ad  17.  ad  circulum 
fuum  pr.58.  548 

Spir?  primf,  fecnndf , terrlf  fpatla»  rt  fintad  in- 
uicem pr.59.  ibid. 

Spirarum  aliarum  Inuenlre  proporrfones  Cor. 548 
In  fpiralibu»  fpatijs » vt  fcdores  fe  habeant  cir- 
cumfer Ipt i,  vel  infcrlpti  In  exord.  544 

Spiralecarpus  quodeumque  mutare  Io  cylindrum 
pr.34.  <74 

Corpus  fp  i rajis  altitudinis,  cui  cylindro  equetur 
pr.57-  . 

Etiam  fi  in  plnres  fplras  torqueantur  pr.57.  Co- 
roll.  <54 

Spiralis  bafis  corpus,  cni  cylindro ? qnetor  pr.  a8. 
654.  & fiogulp  partes^tian»  fi  fecundf , & tertip 
fpirf  inixum  Coroll.i.  8r  1. 

Corpus  fpirale  bafi»  & altitudine  crefcens,cui 
parti  cylindri  equetur  pr.y 9.  <55 

Corpus  eiufdero  rationis  , fed  decrefcens  <55. 

CoroII.  <57 

Secunda  fpirafia  corpora  bafi,  8e  altitudine , quam 
cylindri  partem  equent  pT.6o.  658 

Superficies  bafi  normales  fpfralium  corporum, 
quam  qroportioacm  ad  cylindri  fnperiicicm  dis- 
cant pr.39.  <74 

Stereographia . 

Circdlus  ftcreographic^  proie&us  fine*  fit  pr.4. 
454.  vt  pro t/cratur  pr. 5- partes  eius  prolcdaS 
muenire’pr.6.quani  proportionem  ferueut  p.7. 
Circulus  parallelus  plano  prole&us  ftercographi* 
ci  fit  maior  pr.8.  434.  & fubcoatrarius  , icem 
fit  drculuf  pr.9. 

Cireolum  proi|cerc » potum  eius,  &:  centrum  pr. 
10. 456.  Eiu*  partes  inucaire  quatuor  moiis 
pr.il.  45 <■  S'  pr.lj,  141  & 15.  / 457 

Partes  proie&i  circuli,  qnp  maiores  pr.  r 6.  458 

Linea  Stereograpbk*,  vt  prorjciatur  pr.  1.  453 

& quf nam  proiedricet  dcf.L 
Pnndum  ftereograpbicg  proieaionisquid?dcf»lr. 

pag.  cad. 

Planum  ftereographum  quid?def.3.  ibid. 

Linee  in  quas  lineas  ftereograpblc^  proiede  tran- 
feant  pr.*.  443.  partes,  vt  augeantur  pr  3. 
Superficiem  redangulam  prai*ccre  ftercographi - 
cepr.t8.  459 

Stereographia  inuerfa,  8e  refta  pr.l<»  »bnl. 

Lincf  itereographicdproie^f  muficc^decrelcuot 
Cor.  4<# 

- Qui 


I N 

Qu!  circuli  proiedi  flereographicc  in  elllpfes 
abeant  pr.l8.  4 5i 

Circulum  quemcumque  proficere  Cor.r.  461.  & 
quamlibet  etiam  figuram  Cor.i.Srj.  & partes 
circuli  Cor.  4.  6c  pr.io. 

Dato  diametro  circuli  ,&r  diametro  elJipfis  pro* 
icdz  ftercographice  alterum  diametrum  con- 
iungatam  inuenirepr.il.  461 

Stercographiad  quonafcaturpr.j.  44; 
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Subdudio  . 

Subdudio,  vt  fiat  pr.8.  97 

Qui  numeri  poffint,*  fiot  fubducendi  p.tf.fc  7.  97 
Minutias  fubducerc  pr.13.  IU 


Subftitutio  laterum . 

Dato  triangulo  obtufo  pro  ilio  acutum  afTumere 
P M8.  48y 

Trianguli  fphf  rici  anguli  in  latera,&  latera  in  an- 
gulos permutare  pr.49.  486 

Datis  lateribus  repe  r i re  angulos,  &r  datis  angulis 
latera  pr.ja.  48  6 

Sinus  loco  primo  fubftituere  radium  in  regula  au- 
rea pr.fi*  487 

Loco  primo  fecantis  fubftituere  radium  >n  regula 
aurea  pr.  JX.  ibici. 

Loco  primo  tangentis  radium  ponere  pr.j 3.  ibid. 


Subtenfz. 

Portiones  diametri  fubtenfa  squalibus  arcubus 
inzquales  pr.14,  38» 

& fubtendentes  arcus  fquales  fi  alios  arcus  fub- 
tendant,  illi  arcus  erunt  inzquales  pr.l  7.  ?8i. 
etiam  fi  prop ortionaliter  diminuantur  in  Cor. 


Summa. 

Summa  mediorum  quatuor  Arithmeticorum  eft 
zqualis  fummz  extremorum  pr.l.  137 

At  trium  duplum  medfizquat  fammam  extremo- 
rum pr.»,  »78 


Superficies. 

Superficies  eft  quidreale  Indiuifibllc  reduplicati* 
uc  pr.9.  9 

I nadzquate  accipitur  a mathematicis  pr.ir  10 
Et  vc  negatio  pr.u.  ibid. 

iJefinitioeius  def.3.  i5 

Termini  eius  def.6.  17 

Quxnamplana  Gt?dcf  7.  > ibid. 

Superficies  planas  corporum  augere,  vel  minuere 
prj.Cor.  jji.  Vide  conus,  pyrami  s , Se  eft. 
Quorum  corporum  fuperficics  fit,  vc  axis  bafis 
ad  circumferentiam  bafis  pr.s.  661 

Superficiei  ad  corpus  nulla  eft  ratio  pr.f.  109 


Supcrparticu  laris . 
Superparticularis  proportio  pr.7. 
Superpartiens  proportio  pr.7. 


109 

ibid. 


T 

Tabuiz . 

TAbulas  logarithmicas  condere,  vide  loga- 
rithmus . 

Tabulam  finuum  ordinare  pr.Itf.  314, 

facilius  Cor.l. 

Tabuiz  tangentium  conftrudio  Cor.pr.15:.  721 
Sinus  complementi  radius,  & fecans  arcus  tres 
fiiut  continui  proportionales  pr.id.  ibid. 


TaduScircalorum  l 

Circuli  (n  fphera  quando  fe  tangant  propof.i. 

m 

Maximus  tangens  minorem  in  fphera , Sr  fccans 
ei  parallelum  huius  tangentibus  maximis  circu* 
lis  obliquus  eft,  & quibus  magis  obliquus  pro- 
po£*j.  ; 381 

Quf  cadat  linea  in  contadum  circulorum  interius 
tangentium  pr.tf.  <57 

At  fi  exterius  contingant  pr.7.  66 

Circulus  tangit  alium  in  vno  pundo  pr.8»  ibid. 
Tadus  lincf,  & circuli  quinam?  def.a. 

Circulorum  quinam  ? dcf.3. 

Spbzra  vnko  pundo  planum  tangit  pr.l. 

A centro  ad  contadum  fphzrz  duda  ungenti 
plano  normalis  pr.l.  & c contra  in  Cor.  345 
Segmentum  arcus  duos  circulos  tangens  ducere 
pr  .6.  189 

Tadus  circulorum  In  fphpra  quinam  i def.9.  754 


«J 

ibid. 


Tangens. 

Tangentes  per  folam  additionem  4Vgraduum  re- 
pe rir«  pr.  17.  Cor.  313 

Tangentes,  8e  fecantes  multz  additione  reperiun- 
• tur,  vel  fubdudionc  pr.18.C0r.  ibid. 

Quf  tangentium  a dato  pundo  fit  maior,  8e  mi- 
nor maxima  minima, vel  pqualis  pr.l  1.  71 

Quf  fint  tangentibus  parallclf  Cor  5.  7 6 

Tangentis  quadratum,  cui  redangulo  jquetur  pr. 

36.  80 

Que  ;quales,  & quot? Cor.».  8i 

Quf  tangat?pr.77.  ibid. 

Sinus  redus  eft  ad  finum  complementi,  vt  finus 
totus  ad  Ungentem  pr .14.  311 

Tangens,  vc  rcperiatur  pr.24,  Cor.  ibid. 

Tangens  arcus,  radius,  & finus  complementi  fune 
tres  continue  proportionales  pr.25.  321 

Tangentis  quadratum,  cui  redangulo  fecantis 
fquetur  pr, 36.  80 

Tangentes  qup  ad  verticem  diametri  dudp  pr.18. 

P*g«  7° 

Tangentem  ducere  k dato  pundo  pr.l 9.  71 

Quinam  circuli  ungentes  ^qualiter  fint  inclinat! 

Pr*lS*  377 

Circuli  tangens  def.i.  63 


Tangentes  fcdionutn  Conlc. 

Portiones  diametri  intercepi  inter  verticis  tan- 
gentem, & applicatam  in  hyperbola , Stellipfi 
refpondent  proportione  pr.13.  ;99 

Lineas  tangentes  in  fediooibus  conicis  ducere 
prfij.  400 

A tangentibus  vertice  applicatis  , centroque  por- 
tiones diametri,  qup  rcdangula  efticiant , Sc  vt 
inter  fe  pqualia  in  parabola  pr.  16.  ibid. 

Ec  inEIIjpfi,  8e  hyperbola  pr.17.  401. 8e  pr.18. 
19.  & 20.  401.  8e  pr.st.  403 

Quod  planum  tangat  conum  penes  redam  lineam 
Quod  diametrum  fcdionis  iecetpr  ii.  598 
Tangens  conum  in  fedioae  plani  paralleli  fedio- 
ni  fecat  Hyperbolatn  in  centro  pr  43.  416 

In  Hyperbola,  vel  Ellipfi  i centro  per  contadum 
duda  bifariam  diuidic  parallelas  eaoeenti  pro- 
pof.28.  ‘408 

Hf  dudp  per  contadus  habent  naturam  diametri 
Cor.1.409.  quod  de  circumferentia  circuli  ve- 
lificatur Coroll.i. 

Quz  linea  dicatur  tangens  pr.u.  398 

A ungente,  & applicatp  ad  contadum , & vertice 
partes  diametri  iaccrccptf  zquales  pr.u,  ibid. 

Terminus. 


Tei 

T« 

f 

A§! 

Ser 

1 


Or 


T« 

Tt 


Pi 

T 


Digitized  by  Google 


I N 

Termlnut! 

Terminus  quld>def.ij.  ag 

Terminus  progreflionisgeometricf  qulnaxn?def.j. 
a Pa8*  iffi 

^S8re5ata»  termini»  vt  fe  habeant  pr.fi.  a$8 
Series  dup  proportionales  ad  eundem  terminum 
periienientcs,  vt  proportione  fe  habeantpr.fi. 
2 j8. 8c  ab  eodem  termino  incipientes  pr.7.  139 
Omnis  proportionis  termini  per  eundem  nume- 
fum  multiplicati  faciunt  numeros  in  eadem 
proportione  pr.  8.  24« 

Terminos  harmonicos  interferere  in  lineis  pro- 
-pof.u.  «jj 

T^tminuS  primus  Harmonicus,  vt  fit  ad  fummam 
differendarum  pr.13.  25g 

Terminus  minor,  vt  fit  ad  fummam  differentia- 
rum harmonicarum  pr.  14.  ibid. 

Termini  harmoaici,qua  proportione  inuicem  gau- 
deant pr.  15.  Ibid. 

Termini  Harmonici  quando, fiat  irrationales  pr. 

ifi.  kS8.  vide  Harmonica . 

Proportio  quot  requirat  terminos  def.is.  114 
Termini  Harmonici  vlrra  omnem  affignatam  qua- 
tieatem  diminui  poflunt  pr.  1 1.  269 

Tertium  proportionale. 

Tertiam  proportionalem  reperire  datis  duabus  H* 
neispr.14.  ,4r 

Tertiam  rationem  proportionalem  duabus  datis 
rationibus  inuenire  pr.4a.  283 

Duobus  datis  re&ilmcis  tertium  proportionale 
inuenire  propof^r. 

Duobus  datis  corporibus  tertium  proportionale 
inuenire  pr.38. 

Duobus  numeris  tertium  proportionale  Inuenire 

*****  ^ 

Tetaedrum  . 

Tetaedrum  eonftituere,  &fp|,?racompleai , & 
cft.  pr.fi.  69o 

Theorema. 

Theoremata  quid?  24 

Totum  i 

Si  totum  ad  totum»  vt  ablatus  ad  ablatum,  & reli- 
iiquusadreliquumtaUeftpr.lt.  ij$ 

V ide  Tegmentum,  pars  fecare  • 

Trapeilum. 

Trapezia  quid  > def.33.  3® 

T rapezia  proportionalia  qu£  ? pr.14.  506 

Trapezia  inter  parallelas,  firfuper  cafdem,  vel  {- 
quales  bafes  funt  aqualia pr.u.  * 30 fi 

Trapezia  {quantur inter  parallelas,  &r  fuper  bafes 
pqualespr.i.Cor.  5 ofi 

Trapezia  inferipta  cylindro,  quibus  trapczijs  pla- 
nis fquentnrpr.i.  571 

Trapezia  triangulis  cqnalii  pr.?s.  JI 

Trapezia  harmonicis  lineis  intercepta  habent 
proportionem  duplicatam  bafis  ad  bafim  pr.u. 
pag.  ' 4S>* 

Triangulum . 

Triangulum  eonftituere  {quilatcrum  pr.l.  33 
Ez  tribus  datis  pr.u.  34 

Super  eandem  bafim  pr.3.  ibid. 

Diuldcre  pr.fi.  ibid. 

Triaoguli  partes,  qu{  {quales  ? pr.13.  37 

Ifofcelium  infra , & fupra  bafim  anguli  {quales 
pr.14.  ibid. 


D E X 

Atfi  fit  rea,!  rtttic.Kl  K)0!le,  HJ{  ftm|r,a; 

40 

^quiiaterum  habet  omnes  angu!oS38,  Coroil.  Se 
*r  vnins  redi  13.  Cor.3.  " 40 

Crura  in  aliud  punftum  conuenire  nequeunt  pro- 
^pof.rfi.  1 % 

Tres  interni  anguli  duobus  re&is  aquantur  pt.t7 
3 9‘  & ideo  duo  minores  Cor.fi.  4o 

Et  ezternus  internis  duobus  oppofiti/pr.  1 7.  39 
Se  ideo  vnico  maior  eft  Coroll.  4„ 

Triangula  habent  omncS  angulo*  omnibus  cqua- 

les  Cor.  2.  ibid. 

Si  vnus  re&us,  reliqui  acuti  Cor.p.  49 

Crus  maius  maiorem  angulum  expofdtpr.18.  41 

&r  £ contra  pr.19.  4, 

Duo  maiora  reliquo  pr.io.  4S 

Dufif  ab  extremis  bafis  intra, cruribus  minores 
pr.11.  4I 

Qu?  triangula equaliapr.87. 45.  aepr.at.a3.  33 
Ea  efficere  pr.  1 4.  4J 

Qu?  bafim  habeant  altero  maiorem  pr.ay.  ibid. 
Que  angulum  verticalem  maiorem  pr.afi.  ■ 44 
Trianguli  rectanguli  per  vertices  circulus  tran- 
fit  ex  dimidio  eius  bafis , vt  centro  Cor.  77 
Trianguli  in  circulo  quinam  fint  anguli  acuti  ? 
Crura  circa  circulum, vt  fe  fuperent Coroll.  l. 

8ca.  83 

Triangulum ifofcelles  eonftituere,  cuius  anguli 
ad  bafim  dupli  fint  reliquo  pr.i.  87 

Triangula  {quealta  fe  referunt , vt  bafes  p.I.  133 
At  eiufdcm  bafis, vt  altitudines  Cor.  133 

Triangulorum,  {qui  angulorum  latera  proportio- 
nalia, qu{,  firquf  homologa  pr.4.  133 

In  triangulo  quocumque  crura  fe  referunt,  vtfi- 
nuspr.  20.  467 

In  omni  triangulo  fumma  duorum  finuum  ad  dif- 
ferenti^ medietatem,  ita  tangens  fummp  me- 
dietatis angulorum  ad  differcnti{  diraldi{  tan- 
gentem pr.si.  46S 

In  omni  ti  Ungulo  fegmentum  cruris  ad  feg.  ba- 
fisilta  bafis  ipfa  ad  aggregatu  crurum  pr.S7.4fiS 

Triangulum  fphgricum  . 

Triangulum  fphgricum  quodnam?  dcf.i.'  3fio 
Caiufcumque  trianguli  fph^rici  tres  angulis  duo- 
bus redis  maiores  pr.3.  36 f 

Angulus  quieumque  fphpricus  {qualis  angulo  in- 
clinationis planorum  pr.fi.  3fil 

Anguli  arcuum  equantur  angulis  fubcenfarum  id 
fc  augendo,  {quando, minuendo  pr.7.  & c con- 
tra In  Cor.  362. 

In  omni  triarigulo  fph{rico  arcus  quicumque  mi- 
nor femicirculo  pr.8.  $6i 

In  omni  triangulo  fph{rlco  duo  arcus  tertio  ma- 
iores funtpr.fi.  gfi3 

Et  tria  latera  circulo  funt  minora  pr.io.  353 
Qu{ triangula  bafim  bafi  {qualem  habeant  pr.u. 

qu{  maiorem  pr.is.  363 

Quar  habeant  angulum  verticalem  maiorem  pro- 
pof.1.  3*4 

In  omni  triangulo  fpbarrico  re&angulo  finus  an- 
gulorum funt  in  eadem  ratione,  ac  finus  oppo- 
fi torum  crurum  pr.fi|.  490 

Quar  omnes  angulos  zquaies  habeant  pr.14. 

Quae  latera  srqualia  pr.ij.  ibid. 

Anguli  zquales  arcus  fubtenfos  habent  pr.lfi.3fi4 
Sf  i contra  pr.  17. 

Anguli  maiores  fubcenfum  arcum  maiorem  requi- 
runt pr.18.  Jfif 

Qui  anguli  aequales  pr.19.  N>id. 

Quando 


Digitized  by  Google 


I N 

Quando  «rura  triangulorum  fphxrlcorumfemi- 
circulum  xquent,  fuperent,vel  minus  fint  pro- 
pof.so.  3^5 

Qu t triangula  xqulangula  habeant, & latera  cor- 
refpondentii  xqualia  pr.ai.  Ibid. 

Triangula  fphxrica  foluere  per  logarith.  Vide 
Logarith. 

Qux  triangulacqualiapr.it.  3 66 

8r  pr.s3.a4  &13.  357 

Quf  in  triangulo  fphxrico  cognita  fecur?  ad  co- 
gnitionem totius  trianguli  inducant  pr.i  2 .366 
Be  pr.aj.14-  * 3*7 

Duo  anguli  fphatrici  ad  bafim  duobus  redis  squa- 
les, Tei  maiores,  Tei  minores  talia  faciunt  cru- 
ra refpc&u  femicirculi  pr.itf  368.  8e  c contra 
pr.  17-  3*9 

Duo  crura  quadranti  arqualia  in  angulo  verticali 
balis  poium  habent  pr.itf.  3^9 

In  re&angulo  fphxrico  quinam  anguli  fint  acuti, 
que  crura  quadrante  minora?pr.i8.  370 

Correfpondcncia  angulorum. & laterum  in  trian- 
gulo fphxrico  rcftangulo  370.  Cor.  1.  a.  3. 4. 
y.fctf.  fecundum  diuerfos  rcfpedus  , quos  ha- 
bent inuicem . 

In  Ifofcele  fphxrico  quando  anguli  ad  bafim  fint 
acuti,  vel obtufi,  rei  redi/pr.ap.  371 

In  triangulo  quocumque  fphxrico  quando  anguli 
fint  obtufi  omnes, vel  omnes  acuti?  Cor.  t & a. 
pag.  35 1.  Vide  Tangens,  radius,fccans,  finus, 
redanguhim,  obliquang. 

Triangula  inferipta  conicis. 

Triangula  cono  mfcrlpta , quibus  triangulis  pla- 
nis xquenturpr.16.  581 

T riangulum  maximum  el lipfi  inferibere  p.ao.  533 
Qoar  triangula  in  cllipfi  fint  xqualia  pr.ai.  333 
Quorum  fi  vnam  maximum  aliud  quoq;  Cor. ibid. 
Triangulum  extra  parabolam  tangentibus  fa- 
dumeft,  vt4.  ad  3.  ad  figuram  totam  cooca- 
uam  pr.34.  539 

& idcofubduplam  parabolx  Cor.  539 

In  Hyperbola  quxnaro  triangula  xqualia  ? pro- 

pol. 43  54* 

Triangula  harmonicis  Uneis  effeda  funtxqucalta 
pr.10.  »67 

Seda  ab  incidente  diuiduntur  crura  ia  altitudi- 
nes, feo  partes  harmonicas  pr.il. 

Qux  triangula  maxima  fint  fqualia  in  hyperbola 
PMf*  54» 

Triangulum  quoad  aream . 

Triangulo,  cui  deficiat  vertex  per  parallelam  vnl 
lateri  partem  deflinatara  fubdncere  pr.14.  310 
Triangulum  iuxta  proportionem  datam  diuidere 
per  lineas  a dato  pundo  in  eius  latere  p.  1 5.  711 
Per  parallelas  cruri  triangulum  in  partes  deftina- 
tas  fccarcpr.atf.  ibici. 

Triangulum  in  partes  muficas  fecarepr.io.  498 
Aream  cuiufiibet  trianguli  in  parallelograxnmi 
arcam  transformare  pr.i.  503 

etiam  fi  paralielogrammi , quod  &r  habeat  an- 
gulum datum,  & latus  datum.  Vide  area. 
Inuenire  lineas  proportionales  in  eodem  ordine» 
ac  ratione,  vt  triangula,  in  qux  figura  diuifa  fit 
pr.j8.  ji7 

V 

Vertex , 

VErtex  coni  def.j.  390 

Vertex  fedionum  coni  def.13.  391 


D E X 

Vmbel  icus  t 

Parabolx  vmbeJIcum  affignarc  pr.i»*  404 

Ellipfis,&  hypcrbolf  vmbclicu  a dignar  e p.it.404. 
Inclinatx  ad  vmbelicos  angulos  eunt  contingen- 
te faciunt  xquales  pr.*3-  407 

Inclinatis  ad  vmbelicos  parallela  i centro  ad  con- 
tingentem xquatur  dimidio  tranfuerfi  axis  pro- 
pof.14.  40$ 

Inclinatx  ad  vmbelicos  i contadu  in  ellipfiam- 
bx  xquales  axi  tranfncrfo;  in  hyperbola  tranf- 
uerfo  axe  maior  minorem  fuperat  pr.*3.  407 

Vngufa. 

Plana  inferipta  vngulx  cylindricas,  cui  fquentur? 

pr.15  55* 

Quadratum  ex  diametro  bafis,  cui  vngulx  cylin- 
dricx  non  fit  maiustpr.  1 6.  ibid. 

& redangulum  ex  partibus,  quibus  partibus 
elufdem?  Cor.  pr.  1 tf.557.  nec  poteft  «fle  minus 
pr.18  8r  idem  de  partibus  in  Cor.  537 

Plana  circumfcripta  vngulx,  cui  xqueturip. 17.337 
Superficies  vngulx  xquat  quadratum  diametri 
pr.19.  358.  8c  partes  rcdangulis  cx  diametro,  8r 
eius  portionibus  eius  Cor.l. 

Omnia  plana  vngulatn  ambientia  exceptis  trian- 
gulis lateralibus  ei  £quantur,&  finguia  fingulf* 
partibus  Cor.a,  8e  3 . pr.tp,  538 

Superficies  vngulx,  colus  altitudo  diameter  ,vt 
fit  ad  alias  vngulx  fuperficies?pr.si.  339 

Quxcumque  fuperficies  vngulx,  cui  redangulo 
xquctur?pr.2i,&r  eius  portio  in  Cor.z.  539 
Portionem  xqualem  portioni  fuperficiei  vngularis 
abfeinere  pr.23.  360 

Vngularem  fuperfidem  fecundum  datam  ratio- 
nem partiri  pr.xo.  338.  Vido  fuperficies . 
Segmenta  fuperficiei  vngulx  in  qua  proportione 
fint  ad  inoicem  pr.so.  Cor.l.  778 

Superficies  vngulp,  vt  fit  ad  fuperfidem  cylindri? 

pr.so.  Cor.s.  Ibid. 

Vngulam.&inuolucrum  eius  in  xqualem  pyra- 
midem  transfundere  pr.|d.  67» 

VnguU  foIida,qux  pars  fit  cylindri,  ex  qoa  nafcl- 
tur?Cor-l.  671 

V ngula  quf  pars  fit  cylindri,ln  quo  eiMCor.l.673 
Vngula  cylindrica  eft  oftaua  pars  fphgrp  , vel 
fphxroidisquadrifomiiSpr.49.  548 

Vide  inuolucrum . 

Vnltas  • 

Vnltas  quid  ? 91 

Vnitas  numerica  eadem»  ac  indluldualis  pr.i.  13 

‘ 14 

ibid. 
ibid. 
ibid. 
ibid. 
iy 

16 

ibid. 

..  ’7 
ibid. 
ibid. 


»5 


Quid  fit  ? pr.2. 

Fundatur  in  quantitate  continua  pr.3. 
In  quantitate  intentionis  pr.4. 

In  quantitate  fucccffiua  pr.y. 

Non  diftinguitur  i re  vna  reallter  pr.tf. 
Sed  ei  addit  methaphyfict  aliquid  pr.8. 
Nullam  importat  differentiara  pr .9. 

Sed  per  differentiam  dignofeitur  pr.n. 
Idem  ac  numerus  obic&iud  pr.ls. 

Non  prxfciQdit  ab  ea  natura  pr.10. 
Datur  conceptus  communis  cius  pr.iy. 


rjf  Etcma  quid  fit? 


Zetcma. 
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INDEX  TRIGONO  METRICVS 

f . , - , Data.  Qua  fit  a. 

% Triangula  plana  rccxangula.  Tria  crura  Anguli  onines  pr.27.  469 


, .*  , _ . Data.  Qutfita. 

Triangula  plana  rccxangula.  Tria  crura  Anguli  onmes  pr.27.  4 69 

-L-.  471 

* Latus  oppofitum  angulo  da-  Nihil  colligitur,  ?n  re&ili- 

, . topr.j.  464  Tre*  Anguli.  ncii  cum  omnia  data fint 

^S,  St  Angulus  Latus  adiacens  angulo  da-  ciufdcm  rationis  . 

iliquis  cx  acutis.  topr.4.  ibid.  w ■ ■ •T-”— “T— — — — 

Angulus  aker  pr.f.  ibid.  Obiiquangulum  ad  duo  re&angula  reducere  pr. 

— — ■ i.  -■  ■—  ■- ; — — a6.pag.4tf9. 8e  pr.34.  471 

Angulus  oppofitus  alteri  da-  • ■ ■ - — ■■  ■ 1 1 

topr.tf.  4*4  r . r \ 

69, Se  Latu*  ali-  Angulus  adiacens  lateri  dar  Triangula  fpharica  re&aneula  . 
quod.  to  pr.7.  ibid.  ° 

Latus  alterum pr.8.  ibid.  Data*  Quafit*, 

- - — Crus  opofitum  angulo  dato 

rtusviHim,&  An*  Crusakcrurapr.il.  4tf5  pr  J.  pag-472.  8r  logarkh- 

gulus  adiacens.'  Bstfspr.9.  4*4  Bafis  . Angulus  inicc  pr.44.  caCa.pag.48*. 

.-m  - — obliquus  adiacens  Srpr.4t.pag.  481, 

tus  vnum, &r  An*  Crusalterurapr.il.  4^5  baii  quadrante  Crus  adiacens  angulo  dato  ex 

gu  Ius  oppofitus.  Bafis  pr.  10.  ~ 4*5  minori  e*  pr.Xf.  pr.  ia.  velij.  pag.475.Ae 

— pag.  $68.  logarithmicc , pr.47.ca- 

Bteraduo.  Bafis  pr.lj.  w 4*5  fu1.Be2.pag.  484 

Angulus  quilibet  acutorum  Angulus  obliquus  alter  balt 

pr.  It.  465  adiacens  cx  pr.  14.  vel  IT, 

— ■ ■ . » t *■.  pag.  475*  & logarit&inica 

, ...  , Pr.+7.  cifuj.  pag.  484 

Triangula  plana  oblongula . — — 


V.L.  Qiufll. . 

...  Latus  oppofitum  angulo  da- 

»4  * to  pr.j.  4*4 

B*Cs,  St  Angulus  Latus  adiacens  angulo  da- 
; aliquis  ex  acutis.  topr.4.  ibid. 

...  Angulus  alter  pr.y.  ibid. 

Angulus  oppofitus  alteri  da- 
to pr.tf.  4*4 

Bafis , & Latus  ali-  Angulus  adiacens  lateri  dar 
quod  . to  Pr*7*  n 

Latus  alterum  pr.8.  loJa, 

Litu.  An-  Cru.iltclumpr.il.  4^5 


Latus  vnum,&’  An* 

Crus  alterum  pr.il. 

4«J 

« gu Ius  oppofitus. 

Bafis  pr.  10.  — — 

4«5 

Bafis  pr.  13.  ^ _ 

4«S 

Angulus  quilibet  acutorum 

1 

pr.  12. 

40J 

Qurfita  l 

Angulus  ofpolituaakerr^ 
liquo  dato  lateri,  qui  debet 
efTe  prtof  Specie  cognitus 
ex  pr.  7.  pag.  XJ7-  pr-.*4- 
468.  Be  pr.31.  470 

latera  duo  Angu-  quo  remanet  notus  . 

Ius  oppofitus  • Angulus  verticalis  , qui  eft 
complementum  duorum 
iam  cognitorum , quo , & 
alio  angulo  cx  cognitis 
angulis . 

Bafitn  perquires  ex  p.Ij.  468 

Alter  angulorum  ad  bafim 
Latera  dUo  Angu-  pr.if.469.  & pr.jj.  470 

lus  verticalis . cx  quo  perquiritur . 

Bafis  ex  pr.ij.  469 

Crus  alterum  oppofitumex 
pr.1j.468.acp.31.  47° 

Bafis  ex  ijfdem,  nam  ex  duo- 
Duo  Anguli  • Crus  bus  angulis  tertius  eorum 

oppofitum  alteri  complementum  conofci- 

eorum.  tur  ex  quobafis  nempe  al- 

alterum  crus  oppofitum 
datorum  angulorum  com- 
plemento . 


Angulus  verticalis  ex  pr.17. 
Cor. 9. pag. 40.  cum  fit  eo- 
rum complementum . 
Crus  oppofitum  alteri  angu- 
lorum,quod  elegeris,  nam 
ex  duobus  angulis  tertius 
eorum  coraplemctum  no- 
tum euadit,  cui  opponitur 
Bafis  vnde  cruetuc  ex  pr.aj. 
pag.  468 


Duo  anguli  Bafis. 


Angulus  oppofitus  cx  Cor. 
pr  3.  pag. 47»  &pr.l$.& 
2 9 pag. 47 9 & loganrh- 
mUc  pi  46  cafu  2.  484 
Bafis.  Crus  vnum,  Angulus  adiacens  laccrida- 
qua;  non.  debeo c to  conformis  datis 

excedere  quadi  an-  pr.16  1 7*pag-47  *•*  loga- 
temextpf.ao.  367  nthmueex pr.4tf.cafu  2. 
' ‘ • Pa&-  - 484 

Crus  alterum  fX  pr.7,  Gor. 
pag.  474  A'pr.30.  vel  31. 
pag. 4-9  8e  logarithmicc 
ex  pr  4f  cafu  1.  pag.  483. 


Crus  alterum  conforme  da- 
tis eX  pr.i8.fir  19.  476.  Be 
logarithmicc  cx  pr.46. ca- 
fu t.  pag.  484, 

Angulus  adtacenslateri  dato 
& ei  fpeele  coformis  pr.4. 
Be  f.pag.472.Cor.8r  pr.40. 
pag.  481.  Be  Iogantlumcd 
pr.44.  cafu  2. 

Bafis  pr.j6.8e  37.  pag.  480 
8r  Cor.  pr.j.  pag. 471.  8e 
logarithmicc  pr.4f.  cala 
3 pag.48). 

CruS  alterum  fpecie  confor- 
me datis  ex  pr.IO  pjg.474 
Be  logarithmicc  prop.47. 
pag-  4^4 

Angulus  alter  pr.  4 Se  j. 
pag.  472.  fi:  pr.38.  & ip. 
pag.  491.  Be  logarithmicc 
pr.44.  cafu  *• 

Bafis  cx  10  Ac  pr.2l.pag.477. 
Be  logarithmicc  45 .cafu  2, 
pag.  484. 


Latus  vnum  minuS 
quadrante. 

Angulus  oppofitus 
obliquus . 

Bafis  verd  debet  efle 
nota  fpecie  qua- 
drante minor  ex 
pr.15.pag.  J«8 


Latus  vnum  minus 
quadrante . 

Angulus  adiacens 
obliquus  . 

Bafis  debet  cfTenota 
fpecie  quadrante 
minor  ex  pr.  if* 
pag  J«8. 
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tkf*  Qudfit*. 

Angulus  oppoficus.cuiuis  la- 
terum ex  prop.  >4.  ve!  15« 
pig,  478.  Bc  10.  Coroll. 

Latera  duo,  qu*  fint  474.  ve!  logaritbmicd  pr* 
quadrante  minora  47.  cafu  j.  pag,  484 
expr.t4.pag.jtf7.  Bafisex  pr.ja.6c  jj.pag.480 
flrpr.tf.  pag  47?.  & loga- 
rithmicc  prop.47.  cafu  4. 
P»g-  484-  ^ 

Latus  oppofitum  alteri  eo- 
rum ex  pr.J4  Ajf.pag* 
480.  A Coroll.  pr.T.  pag. 

Anguli  duo  acuti,  vt  47$.  & Jogarithraicd  in- 
crara  fint  minora  uerteud0cafumt.pr.4T* 
quadrante  ex  pro-  pag^Sj, 
pof.t8.pag.j70,  Bafis  ex  pr  tt.  pag.  477- 

logarithmice  pr.  4 6.  cafu 
J.pag.  484. 

' Cognofcirur  veri  bafis  quadrante  minor  expr* 
x8.  8c  Coroll.  pag.370. 

Triangula  fphxrica  obl»q  tangula . 

Ddl* . QjuJitd . 

Duo  crura,  8e  Aa-  Angulus  oppofitus  alteri  pr.' 
gulus  oppofitus  54.  pag  487.6?  65.  pag  490 
vni  quadrante  Bafis  pr.ftf  pag.488.6cpr  77. 
minora, fi  anguli  pag.  491. 
reliqui  fint  fpecie  Angulus  vcrticalisp.t8.pag. 
cogniti,  ex  prop.  488.6cpr.7tf.  pag.49j> 
t4-pag.  Jtf7. 

Duo  crura  Alteruter  angulorum  ad  ba- 

Angulus  verticalia  w fim  pr.tfo.  pag. 489.  fiepr. 
acutus  fi  quadrante,  75.  pag  491 
flogula  crura  Bafis  pr  tfo.  pag.4S9.6cpr. 
fiat  minora, ve  ex  71.  pag.  492. 
pr.tj.pag.ytf7. 


Ddf£  Qutfaa. 

Dvio  Anguli  acuti.  Angulus  verticalia  prop.  79. 

vel  vnus  falcem,6r  pag.49).  Bc  tfl.  pag.489. 
Bafis  minor  qua*  Akerurrum  crurum  pr.  79. 
draote  . P»g-40J*  & tf*.  Pag.489. 


Dqo  Anguli  . 

Crus  alteri  eoru 
oppofiru  fi  reli- 
qua crura  nota 
line  fpetie  ex  pr. 
2t.pag.jtftf.n6pe 
aut  maiora,  aut 
minora  quadran- 


Crus  alterum  oppofitum  pr. 

8c  propitftf. 

P*8-49°* 

Angulus  verticalis  pr.  70. 

pag.49iApr.59.pag.488 
Bafis,  fi  alterum  crus  fit  fpe- 
tie notum  pr.j7.  pag.488. 

&F-78-FS-49j* 


Crura  tria . 


Tres  Anguli . 


Anguli  omnes,  tamquam  fi 
c fient  verticales  ptop.82. 
P*g-494- 

Ou^tan4|uam  fi  effient  ba^ 
W fet  pr.tf 9.  pag.491. 


Reducere  feliquangulum  ad  duo  re&angula  . 
datis  tribn  lateribus  obiiquanguli  fpharrici 

pr.8i.pag.  494-  & pr.54.pag.4S4- 

Commutare  angulos  in  Iatera.&  latera  in  aogulos 
pr.49.pag.48tf.  8c  pr.50  ibidem . 

Dato  triangulo  obtufo  fubflituere  acutum  trian- 
gulum pr.48.  pag.^M. 

Vice  fim»  primo  loco  ponere  Radium  propof,  ji. 
P*g;487- 

Vice  fecaotis  primo  loco  ponere  Radium  prop.js. 
pag.  eadem  . 

Vice  tangentis  ponere  primo  loco  Radium  pr.jj; 
pag.  eadem , 
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A P P E N D IX 

AD  EVCLIDEM 

ADAVCTVM 

G VARINI  GVARINII 

C R.  THEATINt 

Quoniam  multatu  a ad  cubatione  corporum  faciunt, qua  d nemine  talla', 
(f  antmaducrja  junt,  mihi  poti  tmprefftonem  libri  occurerunt , qua  ne 
dum  erant  •vtihafedpene  necefiarta,  & S tereometru  pralhca  def  cie- 
bant maxime  concamerationum  quadratarum  cutufcunqtie  generis , 
•volui  ijs  plurimis  corporibus, qua  cubationi  Jubteci  in  noftro  hoc  opere, b ac 
omnino  illis [ubneBcre.vt  iam  nullum  fit  corpus  fub  aliqua  certafuper- 
ficte  comprehenfum-quod  corporum  cuborum  menj uris  non  fit  Juba  dum, 
mathematica  certitudine  illius  menfura  pannus  non  innote [eant  - 

EXPENSIO  I-  s 

De quibufdatn,  qua;  L bri  ria&atibus  fubncch'  queunt 

Hac, qua  pajfim  libropoterant  adiungi,  hic  colligimus  •,  quia  dicendis funt 
necefiarta-,  vnde  tanquam  quafdam  notiones  prauias premi tt imus . 

THEORI.  PROPOSI. 


pyramides  aqualci  bajet  habentes  inricem  THEOR  II.  PROPOS.  II 

referuntur  , rt  altitudines  . 


raxsswFIT  Pyramis  CBDA  . Sc  Pyramis 
E1F0  > qui  habclt  iquales  bales 
Sr«5jjl  CBD,  Sc  E1F  ■ dico  eas  inuicem  re- 
■i2£shS  ferri  > vt  altitudines  ■ Probatur 
PrilmaCBAKDeft  adprrfma  E1F 
HG.  vt  altitudo  CKad  altitudinem  EHex  pr. 
2.0.  Trac.  24.EUC, Adauc  . Ergccx  prop  18. 

Tr.  9.  pr.  z.  eiufdcm 

® etiam  tertia  pars  pri- 
matis CKADB  erit 
ad  tertiam  partem 
prifmatis  EHG1F,  vt 
altitudo  CK  adalti- 
tudinemtH  jStdpy- 
x “ " ramisCDBA,cftrer. 


tia  pars  prifmatis  CK  ADcx  prop  22-ciufdem 
Trac.  vt.  pyramis  GEIF  cft  quoq»  tcitiapars 
prilmath  H E*fG'  Ergoerit  pyramis  CDAB 
ad  pyramidum  EIFG,  vt  altitudo  CKad  alti- 
tudinem EHj  Utt  frapas  ifmftq-  3*  rr.24.  in 
terfen  fateri». 


Omnes  Ttlipfes  dua  fiu.t  retis  ftue  »0» . litte  altera 
ipfarum  , habebunt  applicatas  ad  partes 
praportisnaltS  diametri  re  alter  diameter 
ad  alteram  diametrum  . 


Sint  dui  Ellipfes  ABCZ  Sc  DEVI ; fintque 
applicati  ad  partes  proportionales  diame- 
tri V g. rertias linei  HK.& GF: ficut  & in  al, 
tcra  ML  & ON  dico  quod  vt  cft  DP  ad  AO 
fic  fit  ML  ad  HK  St  ita  ON  ad  Gr.Probatut* 
DP  quadratum  cft  ad  ML  quadratum  ;vtre- 
Uangulumcx  PV.dc  PE  ad  reflangulum  ex 
LE&  LV  ex  ptop.  6 lrac  23.  Fuc.  adauc. 
in  Ellipfibus  at  in  circulis  ob  squalita- 
tem cum  quadratis  ex  )j. . r.  6.  vt  aurrrn  ex 
VP.  Sc  PE  rctlangulum  ad  re&angulum 
ex  LE  Sc  LV  ftc  rcctangulum  cx  ZQ_.  Sc 
QO  ad  rc&igulurn  ex  LK  Jc  KBex  cftrttio- 
nc.liquidcm  diuifimus  diametrum  VE  St  LB 
in  partes  proportionales  a quibus  deduximus 
applicatas:  vt  autem  ZQ  Jc  QB  ad  tcftangu- 
lumZKJc  KB.  rcCtangulurnslic  quadrarum 
AQad  quadtatum  HK  vt  pr.  fi.  Euc.  adauc. 
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Tr.  ij.c^go  ex  itf.  t.  j.  Trac.  9.  p,  2,  DP  qua- 
draium  cnt  ad  ML  quadratum  vt  AQ  qua- 
dratum ad  H*  quadrarum,  qua/e  cum  qia- 

drataomnTafinc 

-,T  \ h£,irV> 

, \ cifir  criamlatc 

iK  I raDP  ad  ML.vt 
AQad  Hk.Qua 
ntobrcm  permtl 
ladoerjt  criatn 
DPjdAQvrML 
ad,Hl::3t  idc  ar 
gu.urnmm  vale 
bit  de  aliis  applicatis  quadere  y t eft  diameter 
ad  diametrum  ita  erunt  applicat?  ad  partes 
proportionales  vnius  diametri  ad  partes  pro- 
portionales alterius  quod  Sc  de  circulo  ref- 
peflu, circuli  ex  prop.  44.  Euc.  adauc  Tr- 10. 
& etiam  relpeuu  euiufcumq  ue  cllipfis  patet 
yt  ex  hac  propos  Hcc  prop  Tr.aj.interoda  eft 

THEOR  III.  PROPOS  III. 

Trtfrni  efi  id  prifwuticum  conum  ellipticum 
iu/criptunt,  »t  bulit  rcduugulum  ad 
baftm  clUpfim,  ftfir.t  etujdem 
' > altftuinis'  , 


Sit  pritmaticus  conus.de  quo  pr.26  Tr.54.n6 
pe  ABGEC.cui  bafis  cllipfis  GEC,&  prifma 
ABGDjquxfinteitjldem  altitudinis  CBdico 
ea  fe referri,  vt  bafes.nimirum  ABGEC  prif- 
maticum  conum  ellipticum  cllc  ad  prilma 

■R „ ARGD.vr  eliipii,  bafis 

GEC  ad  rcflangulum  G 
D Pr.  Nani  conus  prif- 
maricus  ABGfcCcx  pro 
poi  26.  T*.  34,  Euc.  ad 
auc  clt  ad  conum  c;uf- 
dc  bafis,  A:  altitudinis 
vt  3.  ad  2.  At  prifma  ABGD , eft  quoque  ad 
pyramidem  ciufdeni  bilis,  & altiiudiais  vt 
^.ad  2. ex  P.2Tr.3.Qtfaderc  ita  erit  conus  prif- 
maticus  ad  conum  vt  prilma  «d  pyramidem 
fi  fint  ambo  ciuldem  bafis » 5c  altitudinis  . 
Vndc  permutando  ira  cri-t  conus pxiTmaticqs’ 
ad  prifma  3 vt  conus  ad  pyramidem  : fcd  co 
juis  ellipticus  ad  pyramidem  eft  vt  cllipfis. 
coni  bitis  ad  rc&angulum  bafim  pyramidis 
cxcoroll.  3-pr.2 -.eiuldc  . Ergo  etiam  conus 
prumaticus  cric  ad  prilina  cx  fr.  9.p.  1.  Prop 
26.  Euc  adauc  vt  bafi$  coni  priimatici  elli- 

. • _ « u-x: n_i  1' : /v i - 
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Probatur  Nam  Ainrduc  yn* 
gulx;  x^ualcs  GAEH  deli- 
ciens CvJij  citi  lea* 

J c ni GtH CL,  vr  Vtqu et  tu- 
dictarem  AIHGCL  paralleli 
Cylindri  ABCD,«5c  GHF\J 
abun  lans alteri  LGDFH  ica- 
Icni  vt  xq^cr  paralleli  Cyiin* 
dri  mediet atfi  alteram*  Demo 
itaque  GFH3  abudar-tem  vcv* 
gula  m»&  rcfi«luu  fit  medicrj* 
Cylindri  parallelarum  bafi- 
u.i*  GllHD.^c  hanc  addo  par- 
ti deficienti  eodem  pror:us 
dcfcdlu  GAEH,  Ac  .rouabuntiK  alrcra  me- 
dietas alrcri  medieran,  ficraj  Cylindrus  pa 
rallelarum  balium  AGEHDC.  Quod  autem 
vngulx  prarditt*  GAEH,  & GfBHaqucn- 
tur  patet,  quia  EI  & EF  xquales  funr  vt  fc- 
miaxes,  Jc  fic  lemiaxcs  HI,  & 13,  anguli  ad 
verticem  I,  xquales  quoque  . Quadere  ba- 
les BFfic  EA  triangulorum  AEI  IBF  erunt  x- 
quaiesex  ij.  Euc.  adauc.  'dcirco  , & vngul^ 
luperlicics  ambientes  G1-BH.&  GAEH  erunt 
acquales.fiquidem  quod  oftenditur  de  altitu- 
dinibus bali  pqrallclx  normalibus  EA,  BF 
potcltoftendi  de  omnibus  alijs  . qux  para  1- 
lel^  illis , $c  xquidiftantes  dantur} quare  , 
etum  rrapezia  ambientia  crunr  xquafia  , fi 
yngulis  circiiicribarur  n 2 pe  fu  perfide  prius 
obxqualem  longirudincm  laterum  fingulo- 
ru»n  , & xquajcni  trapeziorum  altitudinem 
cx  pr.  12.  Tnc.  20.  numtro  ctia  ob  xq  .ales 
lcmicireulos GBH 3c  GAH  quibus  xquales 
baics  circumictjbi  nequeunti nifi  acqnalrs 
numero.  Acqtulcs  quoq  ic  erunt  AGH  (c 
CBH  em»circuli,fcu  semicIJipfcs  ficutctiam 
GFH  5c  (ifcH  ob  arquilcm  altitudinem  & 27. 
Trac.  .0  <5t  Innilc- < b carum  rc&itudincm » 

4c  Prop  52.  Trac  24  liquidcm  Ei  flt  AB  po- 
nuntur axes.  Ergo  vagulx  ipix  folidxGAE 
HS<  GFBHcrunt  xqual  s cx  dcf.3.  i rac.  ij. 


THEOR  y.  PROP6S 


piis  ad  baiim  Frilnuiis  rcftangulu. 

*»  .'v-.  . , ■' 

THEOR  1V;  PROPO§  IV. 

• tylindtHf  obliqua  [ettiont  feSus  aquatur 
‘fyiindru  em/dem  axi ^cHtus  bajes 
- fint  parallela, 

Sit  Cylindrus  CEFD  oblique  fe&us  plano 
EGFH,  dicoxquari  Cylindro  ABCD, 
eiufdcmaxis  iL.parailclacum  balium  AGBH 
£ CD. 


Si  bina  quantitates  copqres  pofjin  mferibi  Vel  cir 
ctonjcrtbr  fotporibus  datam  propvrtioaim  ha- 
bentibus, qua  qu  antitates  tpjas  n uaas  Juperenc 
o>mt  data  quantitate-  erunt  it-j*  quantitates 
circnufcnpt * rcl  infer ipta  in  eadem  propoma* 
ne  , ac  torpora , 

Sit  quantitas  ARE,  qux  fit  primo  circum* 
fcripribilis  corporibus  RV  lY.&c.qu^  di- 
cant eadem  rationem  V.g  qux  z.ad'  3 ad  'cor- 
pora BXi  & IZcircumicr  btibilia  quantitati 
BHA,  &.hxc  pollint  multiplicari , v fque  quo 
minus  4 quantitatibus  circufcriptibilibusdif-  x 
feram  omni  alfignabili  quantitate  f Dico  efte 
quoque  quanticatemBAEad  BHAquantica- 
tcnlvt2ad3* 

Probatur  fi  non  cft  ABE  ad  BH^  vt  a-ad  3. 
erit  maior  aut  minor  .quam  polcat  ratio  2. ad 
7. Sit  primo  minor.  Aliqua  igitur  quantitas 
maior, quam  ABEcrit  ad  BHA  vt  s.  ad  ^TSit 
ltaq;  maior  ipla  quantitate  ABE  quamtus 
ni.Circumfcribariturquc  BV.lY  dtect  nimi- 
ru  tot  corpora  ipfi  ABH,vtBX,  iZipu  BHAj 
donec  minus  differam  a quantitate  ABb.qui, 
m,vt  vult  hypotefisA  ideo  fine  minora  quain 
m quaa* 


AD  £ V C. 
m quantitas, vr  pote^nlnus  diifcrenria  aquan 
t itare  minori  ficnalque  vt  vult  jrcm  Hypotc - 
lis  lior  ad  inuiccnvvt  2.  ad).  Quoniam  igi- 
turcorpora  cfrcamlVrrbctia  BV^Vi  &c.  lunt 
min  ara, quam  m.  eruar  ad  BHA.  circumfcij. 
ptam  qu^otifireto  io  minori* proportione 
qiuoi  m ad.eandtm  BH  A led  m ad  BHA  vt 

2.  ad  i.  vr  dccreuiiims.  Ergo  corpora  cir- 
oiai  ccibciria  J*V  IV  luat.  in  minori  propor- 
tioiu*  ad  BH  A quam  m ad  BHa  fp.qrtam  2. 
ad  3:  $qnt  autem  corpora  circumlcribcntia 


A D A V C. 

ficicbuseoui  ATI.  Acrrflangnli  CHI.Sc  re- 
ltabunc  aquales  aTOV ii  mperfietes  ftufti 
conici,  & Trapezium  ensi-  - ' 

Sci  iam  pone  CG  e Ile  minorem  feu  maio- 
rem peripheria  ATOjfed  ntnen  dFc  CG  ad 
DKvr  ATOperipheria  ad  Ii V peripheria  .Tue 
dicoefteTrapeziuin  CG  eiuldcm  altitudinis 
TV  ad  (upcrficicm  frudi  copici  ATOBV , vr 

&CG  lamsad  ATOpcriphcriam  Ni  CGDK 
I trapeziumeliad 

yfev  1'  trapezia  CHDL 

/IVVV  ' - VtCGad  CHba 

/ i \a\  r !«  vel  ^Kad  C 

N.  X ex  Prop.  t+. 

f>l  \ \ \ Tr-39-  ScdTra- 

jte/  \ \ , x pezium  CE  ®- 

a H'  ftuatur 

cieicon  cz  AT 
BV,  vr  oftendi 
CH  ba(5s  peripheri^  ATO  cx  1 hcG  Ergo  vt 
CG  ad  peripheriatn,  ATO  fic  CK  Trapezium 
refertur  ad  frufti  conicam  fupcrlicicm  AT 
PBV. 


BV  YI  adJX  IZ  ex  hypotefi  vr  2.  ad  3.  Ergo 
qtltitas  circuicribens  BX  VZ  erit  minor  quf 
crrcuinfcripta  BHA  ex  Pr.  10.  Tr.  st-  p.  2.  Euc 
a tanciBqnidem  eadem  quantitas  circum  eri 
bens  BV  .yi  habef  minorem  ptoportionem 
ad  BH  A ideft  minus  de  ca  continet  quam  ad 
l'X  YZad  quam  habet  eandem  qnam  a ad 
& continet  cain  vt  z.  continet  3.  Hoc  autem 
ab.ir<iunicftjquia continens  corpus  cirum- 
fer:  bens  eft  maius  contento , ■ 

(Ntod  G dicatur  ABE  effc  iq  maiori  pro- 
portione ad  BHA  quam  2.  ad  3.  Erit  igitur  e. 
contra  BHA  ad  ABEin  minori  proportione 
quan  3 ad  2 vnde  idem  reddit  argumentum. 
Hoc  autem  idem  acgumentuin  etiam  in- 
fpript.is  facili  negotio  applicare  poteris.fi  pro 
interi  bentibus  quantitatibus  circumicrib.n- 
tcsaCitmas, 

tueor  vi.  propos  vr. 

■ Trapezium,  cir  fi tpcrficks  rcfll  coti  par.\ttciifc(ti 
iqmun  fi  alti!udot<riukue  fit  uqualil  ,&• 
ambita!  Jkprcmus  , & itfimuc  conia  /rufii' 
nquoitur  trlrpcfit  httribut  pnroUelit  . Quod  fi 
tfufis  n jufiHt  uqudlcr  , fcdproportionnlcc-  dicit 
trapezium  nd.Jupcrficicm  amitaudtin  boftum 
prtporrioHtin.  ‘ 

Slr  ftufti  coni  retti  ATBV  parallelis  baG- 
Uns  AT.BV  .-  It  Trapezium  CHDL , cuius 
altitudo  C 0 cade  qua:  fupctlicici  frufti  coni- 
ci TV  : parallelum  vero  latus  CH  xquetur 
peripheris  ATO.&  parallelum  latus  DL Pe- 
ripherie BVjdico  DH  trapezium  aquari  Af 
BV  tupcrficici  ftufti  conici- 

Ppobaturcx  propos  24  Tr.  Ji-Euc  adauc 
(b perficies  ATOI  coni  zq  iatur  lcitori  T1A 
cuius  ar-us  lubtendens  AC  zquctnr  peri- 
phcrii  ATOj  led'  fettor  TC1,  ii  prop  + Trac. 
30.  equatur’ triangulo  reSangulo  CE  C;J‘ 
ius  lacus  CH  xquetur  arcui  AC»&  alticudo 
radio  CI:Ergo  CIH  rcaaqgulum  «quarur 
fupcrficici  coni  Ajl . idem  dicas  dc  iuperfi- 
cicbus  coni  BVI  •*  icftoris  ^DI , & trianguli 
DLl-  quod  fint  aequales . Aufer  iiaquc  ae- 
quales lupcrficics  coni  BVI » dc  rc&angul» 
VLI  aequales  inuiccmab  «qualibus  iupcc- 


EXPENSIO  II, 

EXp»»*Euc  adauc, corpus  s.Tr.2<j.qtiod  noa 
dum  cubationi  iuba^um  eft  nempe 
Sph^ram  quadri  formem  cubauimus  quod 
quidem  corpus  in  fornidbu  s omnibus  in  vft* 
ctf.  protcrcaquc  cius  menfurae  erant  Srero- 
metri^  admodum  ncccflarix  . Verum  quia 
aninAduerti  fornices  ne  dum  1'uper  bafim 
quadratatn<fed  etiam  rc^angulansi  & rhom- 
boidale vt elipticam;,  dc  ne  dum  circulum 
fcd  & cllipfim etiam  obliquam  aliquando  con 
fequi;  nixus  lum  omnia;  h^c  corpora  talibus  # 
baiibus  fita  cllipfibuique  ctformara  ad  cuba- 
tionem redigere : qux  libro  lubnefto  Vtpot^ 

* fjimmo|>crc  ytilia  # 

theor  i.  propos  VII. 

Semrtfhtt+a  qwadri formis  vacuata  paratlelcpiT 
pedo  xquat  fcmtfphxram  quadnformem  c$uur 
circula  sfit  dullus  radio  tquali  altitudini  paral- 

leliptpfidt.  . ’ > 

C IrSph^raquadrifornjis  LEAEK>cui  prebe 
O at  modulum  circulus  GM1^«  & lit  vacuata 
parallclepipcdo  EA1F  Dico  Tolidum  rcli- 
dum  A1BELP  effc  xquale  rcmifphcr?  qua- 

driformi»  cui  pr^bcat  modulum  cifculus.du- 
ftus.  radio  IA,  qux  cft  altitudo  parallctcpi- 
pc(li . .■*’  * 

Fiat  circulus  ar qualis  circulo  GmD  quf  fit  • 
T^Qc- circulus.  4c  MTPcradioiA  tlucatfit 
accomodando  duplam  e T in  cigpulo  MTSQ" 
dc  ex  O imcrualloO  T ducendo  circulum  dft. 
ito  vero  per  ambo  centra  circulorum  radio' 
NQctiam  NO  finus  verius  zquabitur  finui 
7 D. vtcollexPr-44  Tr-to.  ' . 

Probatur  propolitio.  Corpus  fupcrficic  T N 
0,4c  luperficic  TSQO  contentum  zquatut 
corpori  a duobus  quadrantibus  contentu  M 
OT.Sc  TOP.quod  cft  quarta  pars  icmifphgrc 

3 uadri formis  Probauiimts enim  lingula  qua- 
rata  cx  MO  lingulis  re&angtilis  ex  NO  . & 
OQ^fic  zqualia  linearum  «quidiftantium 
MOP,  & NOQ.  quibus  fi  parallclepipcda 

S j 9=ftue' 
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squealtafiiperxdificata  putcnrnr  infer  ipta 
corpori  fuperficic  NOT , fle  O TSQ  compre- 
hcnio.  de  corpori  quadrantibus  cxMOT,  fle 
OTP  formaro. oftciidum  illa  quoque  corpo- 
ra,qux  cdtinua  mlcriptionc  exhauriunt,  cf- 
fc  xqualia  Inuicem,  vtrpfa  Omnia  parallclc- 
pipcda  inferipta  hinc  inde  code  vtroiibee  cor- 
pore xquantur  . Sunt  aurem  quadrata  ex 
MO  xqualia  rcflangulis  ex  MO.  fle  OQ^ 
oftenia.  quia  ex  }$..Tr.  6.  xquantur  reflan- 
gulis  vel  quadratis  TO, fle  O t.  quibusA  xqua 
tur  rcflaugula  ex  NO,  & QOline  diametri 
fiueei  linearum  quarumcunque  parallela- 
rum ■ Iraque  cum  corpus  hoccx  quadrante 
MOT.  fle  corpuscx  luperficic  NTO.VoT 
SQjcqucaltx.  quadrandus xquenrut , ve- 
lificabitur propofitio;  fiquidem  corpus  hoc 
ex  NTO,  ic  OTSQ  lupcrfictcbus,  diametro 
NQJ.inel  TS.  <St  arcubus  NT  , SQ_clauGs  > 
xtjust  quartam  partem  Iphprpquadnformis. 
eni  demptum  fit  parallclcpipcdum  altitudi-  ■ 
msRS.fltbafisquadnrx  ex  Z Etenim  ea- 
dem clt-  uperficies  VZV.qux  NOr  ob  VZ 
fqqanskZ  vel  NO.fli  2Y  altitudinemO  1.  fle 
arcus  ex  V in  Y idem qu i NN  J. Quoniam  iu 
pciticies  externa  Iphxrxquadriformiseftiu- 
perficies  Cylindrica,  vt  oftendi  Prop.  4?.  !r. 
34.  dutndemonftraui  cfle  fuptrficiem  vngu. 
Ix  Cylindricx >cuiba(is  refla  Iit  circulus  G. 
m D: quare  omnia  plana  parallela  bafi  cir. 

. culocueuli  quoque  erunt  ipfi  xquales  qua- 
re Y Z V plana  tupcrficies  continebitur  arcu 

V YxqualiN  T arcui , latere  VZ  xquali  N 
O , 4c  altitudine  Z Y xquante  altitudinem  O 
T etgo  ent  eadem  ac  N O T Sic  mperficies  Z 

Y A Ccontinebitut  latere  ZC  xquali  O Q_ 
flcZY  xquante  OT,  i YA  xquante  d 
T ex  1 heli , fle  arcu  A C idem , qui  J Q_vnde 
«quabitur  ipfi  O Ts  Cfc.  Er;o  corpus  con- 
.rcntumfuperfici  bus  VYA.x  2 YA'  xquali- 
bus  ,Sc  limilrbusxum  fint  rcfl.ngulx.iuperfi 
ciebus  N o T dt  T O s Q2&  corpus  ex  M . ■ T 

ducriptu  fupr.  xquabu  lur.  Hac  autem  qua 
druplicata  iuxta  q iaruor  bafes  , quibus  inii- 
ftuutV  Z CSc  y P Kdcc.  xquanc  sphxram 
quadrirormem  LEab  , vacuaram  paral- 
Jepipcdo  £ A 1 P. 

yidefigurampnp.fiijuentis,  “ 

. ' • X ",  * 

V,  COROLI. 

Hinc  habes  quatuor  reOangula  fub  V Z & 
ZC  nempe  Tclarium  vr  ita  loquar  vel 
duplex  Gnomon  L P I B clic  xqualia  roti  qqa 
draio  ex  M PQuia quadratum  cx  M Pxquat 
quatuor  quadrara  ex  M ‘radio,cui  vnurn  cx 
Ijsrc&angnlis Triarium  LFlB  componen- 
tibus eft  dcmonftrarum  xqnale.quod  eft  con- 
cludendum nedumdeteiarioin  bafi,  fedflc 
de  omnibus  xquealtis,vt  patet  ex  oftcnfione. 
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THEOR:  tl.  PROPCW-  VUI. 

V ’ J . i,  * 

Semi fphara  uacua ta  Cylindro  aquatur  femi- 
J plura,  cui  altitudo  Cylindri  prxbeat 
radium. 


SIT  iemifphcra  N N T S Q^Jqux  fit  exca- 
uata  Cylindro  T S R Dico  xquari  fc- 
milphcrx  M M T P cui  radius  fit  altitudo 
R S. 

Prob.Vt  qua- 
drata M P ad 
quadrata  O R 
ra  circulus  cx 
M T ad  circu- 
lum ex  O R ex 
40.  tr,ioEuc.ad 
aduoc  ■ fle  vt 
quadratum  OR 
ad  quadratum 
N QJic  circu- 
lus R ad  cir- 
culum N Q_& 
ideo  diuidendo , 
quadrarum  OR 
erit  ad  Tclariu. 
N O -IR  ambi- 
ens.St  refiduum 
ex  N Q ablato 
ipfo  quadrato 
O R quale  eft 
in  altera  figura  L P 1 B vt  O R citculusad  re- 
fiduum annulum  ex  circulo  N Qablato  O R 
eir.uloridcoqueexxquo  quidiatum  cx  M 
Perit  ad  tclariumN  ■ R Qxcfiduuna  cx  N 
Q quadrato.vt  circulus  AtP  ad  annulum  refi- 
duum ex  circulo  N Q Sed  qu..dratum  M P 
Sc  tclarium  ex  N i > R Q xquantur  cx  ptxc- 
coroll.  Ergo  etiam  cx  12.  rr.  9.  par.  1 Euc.  ad 
circulus  M T de  annutus  reliduus  N o RQ_ 
xquabunrur  cum  ergo  omnes  circuli  in  se- 
misrbera  M MJ  T inlcripfibiles  xquentut 
omnibus  annulis  planis  in  fcmiiphe  r . Cylin- 
dro vacuata  infcriptbilibus  etiam  Cylindri 
xquealti  elruati  iupcr  circulos  Cylindris  va 
cuis  clcuatis  fuper  annnlosin  eandem  altitu- 
dinem erum  xquales..  x 2j.  (rac.  (4.  Quam- 
obremex  ptopr.h.  & rr.  14.  trac.  33.  Eue. 
adauc  scnulphxra  u T P xquabitnr  femif- 
phxrx  Cylindro  vacux  N N T «J  R T Q. 

COROL  X. 

NON  videtur  Prdpos  54.tr.  54  de  meta 
cuidcnSi  dum  per  hoc,  quod  quadrata 
fint  fiiniliahndc  colligitur  rcflangula  xqna- 
fia quadraris  A QSmN  cfle  fimilia.  Potcft 
tamen  meta  alio  modo  quadrari.  Nam  cor- 
pusportio  Cylindri  ,emus  .Itera  balir  V YZ 
iit  portio  circuli»  longitudo  vero  ii\'arcu  defi- 
nens  portionis  circuli,  VY^B  bafis  portio 
plana  firZ  Y V C xquar quartam  partem le- 
luilphxrx  quadriformis  M M 1 Q_Ablara 
itaque  portione  Cylindri)  lub  arcu  V Y Z fle 
longitudine  V X conteumm  remanebit  quar- 
ta pars  lemimetx  qux  erit  XlADCei 
Ptop.jfTr.34j 

I«£Sh 


A D A V 

TBE^R.  III.  r.lOPOI.  IX- 

SJtJjer*  anadrifoxmis  quadrat  ditati /pberoidet 
qaadrtformetfe  habet  ai  tptnram,r>el 
Jphartidem  qtiadriforhtem  ab  'on-  ' 
£a  bafit  etufdem  altituJmiti 
>r  ba[it  quadratum  ai 
bafim  reSan^ttlam- 

SIT  quarta  pats  hscmisfcrij  tphsrx  qiiadri- 
formis  vel  sphxroidis  ABCG  E, dico 
catn  cfie  ad  quatiam  pattem  hxmi-sphTroi 
dis  oblonga:  ABCfH,vt  quadratum  B E ad 


rettartgulum  B H.lhobanir  dnftisenim  plu- 
rimis planis  parallelis  bafi  vt  I K NO dt  cxt. 
latera  erunt  parallela  ex  pr.i4.tt.2a.Euch. 
adauc.C  H,KO,&Q_V  fic  BC.l  KPQ_Du- 
tta  vero  (ediione  diagonali  B E m .\>c»  ,\  S 
O H Bcfformabumur  ledtiones  B E,  I M,p  T 
& 15  H.  I O&  T s .triangulaque  &C  E,1  K M, 
3>Q_I' erunt  xquiangul»  in  sphxr*  quaori- 
form  i ••  Nam  C,K,Q  anguli  onnes  lunt  recti. 
& -p.K .B  anguli  acuTi , funt  anguli' inclinatio- 
nis planorum  fc.  diagonalisplani  i E Avel 
B A H ad  planum  bafis  A sCoc  ideo  cx  pro- 
pof.  18.  Trac.  22-  Eucl.  adauc.  tquiles  Ideo 
«xcoroll.prop.17.tr.  ♦ erant  triangula  E * C 
& 1 K M Sc  P Q 1 xqtnangnU  , ideoque  limi- 
liaexdef.  i.rt.  10  Jc  prop.  4.  U.  muicendum 
cftde  triangulis*  CH.L  JO,  P Q.  S.  ob  ean- 
dem rationcm:E£jare  ex  propr.  4.  tr.10  CE 
erit  ad  C 8 vt  K M ad  * 1 Jc  permutanda  C E 
adk  M . 6c  C * ad  k I,lcd  vt  C 8 ad  kiificelt 
C H ad  k Ojliqnideiii  vt  C B ad  C H fic  crtlt  lJ 
ad  KOSc  ideo  permutarim  quoqi  Ergo  C E 
ad  k M.fic  eftex16.tr.  g.  vtC  Haak  o.Et  eo- 
dem ritu  argumentandi  k M ad  QT  fic  k X 
ad  k Z.  Ideoque  etiam  ipia  triangula  erunt 
proportiooaliai  nam  habebunt  latera  circa 
squales  angulos  proportionalia  • ideoque 
triangulum  8 C E erit  ad  triangulum  I K M 
vt  triangulum  C H s ad  triangulum ; k > ex 
propof.  «•  trac.  10.  Euc.  adanc.dc  ideo  coram 
dnplu  n quadratum  JG  C E etit  ad  quadra- 
tum UtM.vi  reclangulum  * C H F ad  rc- 
diaiigulum  «NO.  /dcoque  parallipipeda 
cqncalta  (iiper  has  bafesxleuata  perqlubdnpla 
almudinu  diuifiohem  multiplicata  viqjdu  n 
polline  erit  parallepipedum  8 E V ad  1 n Y 
patalldepidu  n:  vt  8 H X parallclcpipedum 
ad  I O Z parallepipedum.  Quapropter  etit 
etiam  qualia  pars  laniiphxrx  quadriformis 
quadtatr  bafis  8 CE  U A ad  quartani  par 
rein  lemilphxtx oblonga: bafis  quadnformis 
SCHf  A:vt  bafis  quadratum 8 E ad- bafi  n 
rcftangulum  Bfiex  prop.  4,  huius.  Ideo,  & 
.quadruplu  lemilphxtx  quadtiforims  ad  qua- 
dmplilnUemUphitx  quadriformis  oblongx 


C T V M 

bafis, vt  quadruplum  bafis  *E  ad  quadrupli! 
bilis  B H.  & ideo  etiam  vt  tota  sphatra  ad  to- 
tam cx  8.  u.  9.  p.  2. 

COROLL  I.  ' 

Hinc  cft  quod  Gt eriamjvrC  E Iteea  ad  C 
U linea  in  fic  spftxra.a^adrifbrmis  ad  ob- 
longam^quia  /une plana?  uafes  ciufdem  alti- 
tudinis  ,& ideo  funr  vt  ba’  cs  Jnear  ad  inui- 
cem,  nempe  CE  adCH.Vcl  etiam  qi.ihbcc 
parsparaflclisplnnisabicifa  l M L v.  p. 
ad  A IkNO,vt  bafis/ M ad  balim/  O id  clfc 
vt  KM  ad  KO  lineas. 

COROLL.  II. 

H’nc  eft  fenuvnguDm  Cylindricam  re- 
dt  anguli  acquieturis  A 'F  A 1 B C EeTc  ad 
femiungulam  trianguli  maioris  cruris  AS 
H S C»  vt  triangulum  xquiermis  B C E ad 
triangulum  maioris  alterius  cruris  B(.  //quia 
ficut  Icmiungulx  lunt  med.cratcs  quartarum 
lemilphzroidum,  ita  ,&  baics  triangula  prz- 
di&a  fu  nt  medietates  i exanguiorum. 


THEOR.  IV.  PROPOS/X. 


SemiCph.roidti  qUadriformercffum  aqitat  prifma, 
cuius  alt  itudo  fit  Jetniaeis  . & idem  latui  ba- 
fis  triangularis  rcQanguh  Jimtaxis , cutus  al- 
terum latus  fit  alter  jtmiaxis , Jimulque  pyra* 
nudem , cutus  bafis  eadem,  altitudo  >crb  ea- 
dem, quot  priJmatiS. 

Sit  hemifp heroidis  in  n t cuius  cfForma^ix 
elliplis  lit  C A 0,quarra  pars,  & cuius  al- 
titudo C A vei  O Pdiuidaturin  quorcunquc 
partesxqualcs  per  cas  diuiiiones  a gan- 
cur  planajp.  4.  & 6 tf.nuntque  quaarata 
quoru  lateri  7 9. 54.7 S a qualia  lmgulis appli- 
catis xqualis  cilii  (is  in  aqualibus  partibus  dia 
metri  rumptisEC&HC  fiquid  m cumel-» 
liplcspra.upponatur  eadem  ji.a  C A Di  quia 
elt  elliplis  cflforifiatrix  »phCf*’dis  quadratg» 
etiam  applfcatar  ijid€  pirr'btis d 4 nctri  erunt 
^quales  ipfi  15-  vcLjSt  qua  « qurdra. 
tiie  n m aquabuurq  iadrato  h.x  ‘C-^  s‘4*<Iua 
drato  E b y cetera  citer  .n  clhpfi  auinn 
ducatur  A D ad  vcrtiii.s  axium  Jc  A P dupla 
& parallela  axi  D C X O P parallela  aucru- 
xiC  D»  producantur  que  E F H K.Sit  dein- 
de priiinaOXL  vi  atritudinem  L ^.habens 
axis  CD,&  triangulum  Datis  • > X L fit.  i det», 
acC  A O , nempe  habeat  latera  <->  L,3c^X 
axibu?  A C,  & C D reipx^jue  aqualia,  y an- 
gulus comprehenms  redus  , vt  cll  angulus  C 
Sit  criainpyramisJVlY  L N, cuius  bafis  » m Y 
eadem, que prilii. atis  O X altitudo  vero  Y 

Z eadem,  que  * Y nimirum  X/  nempe  ^luo 
axes  C !>  tc.fu  quantum  eft  tota'  A B,  que  dl 
dupla  axis  C u cx  1 hefi.  Ideoque  A b Aqua- 
bitur duobus  axibus,  vt  XZi  i>i  ergo  ?d calde 
partes  prilma-pvramidalis  corppris  lateris  L 
X bafis , nemre  ad  partes  L QJc  Q_J'  aequan- 
tes ^ E, E H pactesaxis  ^ A ducantur  plana 
axi  M A paralicla,corpus  priima- pyramidale 
S 2 fccan: 


I 


APPENDIX 


fecanria.flcjo  dlipf  re$t  parajlclx  bafi  C D 
fc.EGflc  KH  nimirum  ab  ij.dem  partibus, 
quib*primoduftx  siit  applicate  HVE  b(qua* 
tibus  niij.de  ^altitudinis  m t fpheroidis 
quadriformis.parallelogramma  f»t\i  inprilr 
jna-oyramidali  corpore  xqtubpntur  rc&an- 
gulis  ex  lineis  a diametri  cliipfis  partibus 
aqualibus, productis.-ni  nirum  P R rettangu- 
loEF*5cE*flc>V  rcftangulo  I H & H Jt.Ni 
dutta  D F iam  omnes  intcrclufc  inter  L X fle 
M Vparalkl^ctuiu  ^quales  omnibus  t>  F fle 
A C interceptis,  quia  parallela:  omnes  ftint 
bafibus  aequalibus  C D 5c  L M fita:.rriangula 
vero  re&angula  l)  P BAc  MY  2 aequalia  & 
(quiangula  ob  aqualem  angulum,. & duo  em 
ra  Y X ipfi  P B fle  Y Ai  ipfi  D P «qualia.  Ideo 
crjr  Db  ad  b G vt  M r ad  S r (e  d M r & D 
barquantur.  F.rgo  etiam  r H,h  G equabun-  ’ 
tur-  Eefie  dicas  de  alijs,qux  lingulae  lingulis 
erunt (qualcsj  eodem  vero  modo  arguir.cn-» 
taberis  de  lineis  PQ  & S T in  triangulo  QL 
X,  qu(  funt  aequales  lineis  E F & U I in 
cquali  '*  Se  cquiangu  lo  triangulo  A f)  C.Qtia- 
clere  cum  condent  lateribus  aqualibus  aequa- 
buntur rfftangulu  £G,E  F rcdangnlo  p R 
vel  H I,H  k re&angtilo  S V Sed  illa  E F fle  F - * 
cquantur  quadraro  34.  vel  squali  bE.  fic 
H 1,1  K quadraro  68, vel  aequali  quadrato  ellip 
fisDjA  C ex  applicata  in  H ex  pr.  9.  tr.  24- 
Euc.  adauc.  Ergo  quadrata  omnia  ad  eandem 
clcuationcm  ducta  fc*  34,  re&angulo‘P  R Se 
6 S re&angulo  1 V xqu.ibunrur.Si  vero  uipcr 
has  bafes  xqucalra  paraiiclcpipeda  intelliga- 
tnr  condriicta  ad  eandem  clcuationcm  par- 
tium ^qualium  inuiccm  m 3.  de  3 6. 6 t arque 
partibus  A Q.Q 
T»T  X latens 
prilma-pyrami- 
dalis  corporis, 
erunt  omnia  (- 
qualia  expr.6. 
tra?.  27  . Euc. 
adanc.  flr  (i  Vfqj 
ad  yltiml , qux 
fieri  polii  t muU 
riplicarionem  » 
circumfcriban- 
rur  fub  diuiden 
do  In  duo  con-r 
tinue  latus  m c 
de  L v vt  poffc 
fieri  oftcndipr, 
14- tr.  3J.  fem- 

Ser  perfeuera- 
unt  «qualia.,! 

^ Se  omni  dabili, 

, 71  ^ vel  iriteliigibi Ji 

quantitate  minori  exccflu  ipfa  corpora , que 
circumlcribunt  exccdcntjQuarc  ipfis  circumi- 
fcr»pris corporibus xquabumur,  h(c  quidem 
qtixqnatramfemifphxroidlsm  ten  quadri- 
formis  ambiunt  ipfi  qua  rex  fcmfsphxroidis, 
illa, qtix corpus prifma- pyramidale  cingunt 
ipfi  corpori. *Scd  hxc  Colida  parallelepipeda 
quartx  crnifphcroidis  xquatur  iliis  prilmatis 
pvramidifque.  Ergo  etiam  ipfa  corpora  inui- 
ccm xquabantur  ex  4.  huius.Z,X  M 0,At  r n m* 
ideft  quarta  fphxroidis  quadriformis,flc  cor 
pus  priinu-pyramidale  dclcriptum.  Quod  au- 


tem dicitur  de  qnarf*  debet  iflfcin.  *?  de  oftti 
plici,  nempe  de  roto  fpK-roide , AtfJc  o&u- 
plo  corpptc  defaripto  Z*  X 0, 

COROLL.I. 

HTncverd  fit, quod  dicitur  de  toto  ellipti- 
co fphxroide,de  partibus  xquraltis  > Se 
pl.injctcb  us  parallelis  bafi  .abici.fi  scflVdicen- 
dfi, nempe  quod  (quentur  corporis  pruina  py- 
ramidalis frufto  aquealto  Sic  v.g.  iphrroidis 
fruftum  3 5 4 r oqtiabitur  frufto  P Q RXZ 
corporis  prilina-pyramidaf  is,  quod  patet  eo- 
dem argumento,  \am  parallelepipeda  (qnc- 
Ultacircuicribentia  quod  libet  fruftum  tphe- 
roidis  y 3 4txquantur  priimatibus  aquali- 
bus numero,  de  quantitate  cireumfcribcnti- 
bus  fruftum  corporis  ^'QRXZ,vr  paret  ex 
contextu  ^ropofiripni,s,ctiamfi  multiplicen- 
tur , donec relinquanr  quantitatem  qualibet 
aflguabili  minorem.  Quare  cum  icmperper- 
icuerent  (qualia  .fle  iam  non  differant  a cor- 
poribus , qu(  circumfcribunt  quantitate,  qu( 
exiberi  pollir, non  different  ab  illis  ipGsfph(- 
roidis  frufto  , & corporis  prifma-pyramidalis 
ynde  etiam  ip. a iruiia  aquabuntur. 

COROU.  II.- 

CVm  femirp heroidis  quarta  pars  fit  duplu 
(cniivnaulg  Cylindric^.parcr  vngula  Cy- 
lindricam aquari  dimidio  corporis  prifma- 
pyramid  -iis.Quoniam  icmilphcroidisquarra 
p-irs  , Ac  illud  corpus  oftenla  (unt  xquari.  Ma 
nifeftum quoque  eft  (ineuhs  partes  femiun- 
gulx  lingulis  dunidiispai  tibus  corporisprifma 
pyramidalis  in  eandem  elcnarionem  du^is, 
fle  planis  parallelis  bali  abiclfis  vtrinque 
i^quari. 

COROLL.  I/I. 

Ellicitur,  quod  dicitur  de  fpheroide  qua- 
driformi , etiam  eilc  afferendum  de  fph$ 
ra  quadrata  #qnia  fi  diametri  fint  (quales  A 
C,flc  u deictibcrur  circulus : (i  quidem  tunc 
ob  parallelilmum  linearum  in  triangulo  L A 
Derit  A Cad  C Ovr  E'  \ Se  EF.*ied  imponi- 
tur acquiljj  ipfi  E A,  Se  ideo  erit  JF  equalis 
ipfi  * Aj  Et  quia  ex  effeftione  A B (quabitur 
ipfi  diametro  , & ideo  <i  fc  ,flc  F E diametro 
quoquej  fiqurdem  A E equatnr  eadem  ratio- 
ne ipfi  F E,&  b G ipfi  O b vel  C E fle  b E reli- 
cuo radio  C.  Ideo  quadratumapplicar^  E b 

in  circulo  xquansTedangulum  ex  tegmentis 

diametri  in  b ictti,vt  docet  Pr.  34.tr.  6.  Euc. 
adauc  adxquibir  quoq  ie  re-1^ angaliim  «qua 
lium  illi  laterum  G E & F E.  Si  ergo  A l » C 
ponatur  quadrans  circuli  etformans  corpus 
mt  ne  ftatyetur  fcmisphxrx  quadriformis 
quarta  pars,  de  qui  idem  oftendetur. 

Et  hioc  fcies  cubare  etiam  fi ngulas  partes 
abfciias  planis  bifi  parallelis  fpher*  quadri- 
formis eadem  ratione  , ac  fphxroidis  quadri- 
formis- , . 


THEOR; 
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THEOR.  iri.  PROPOS.  vnr. 

r ' * 

6mn’s  sphsra,  feu  fphsroides  oblongam,  fcn  qua- 
dratum obi  quum  aq  atur  rttto  squali t alti- 
tudinis, /fitprunt  applicata  eUipfium  cf- 
forinatricium  fingitis  fm gulis  par- 
tibus aquc altis  diametri  fine 
squales  , & angts  los  fa- 

clant  inuicemrtSo  » 

SITfphxra , feu  fphxroidcs  obliqmim  AB 
C O,  nempe  cuius  axis  B A obliquos  an- 
gulos tufi  B e efficiar,  firqtie  aliud  re&umL 
M N Z Sitque  applicata  B C arqna/is  applica  tx 
M N,acc  non  H F5c  Ot>,&  cxrcrc  ceteris  ap- 
plicat? diametro  H *;fic  B H,  & ivi  Qin  alte- 
ra vtraquccllipli  E 1 3c  O T , & eat.  ad  cande 


altitudinem  , qux  eft  applicatarum  diametre 
M L » fiot  vero  vt  conBat  efle  polle  ex  pr.  72. 
*r.  24..  hxc  duo  corpora  ad  eandem  eleua- 
tioucm  cuccta  M - & clliplcs ' CA,B ah  rertii 
angulum  ad  B A axem  eundem  faciant,  qui 
faciam  clliplcs  dformatriccs  L M N,  & m L 
Qjlccrius  corporis.  Oicohxc  corpora,  inui- 
ceoi  xquari , etiam  fi  alterum  efiet  sphaera 
quadri  formis»  'Iterum  ipheroides . 

Probatur  bafis  vi  Q L equitur  bafi  B D co- 
flat  enim  xqu  ilibus  lateribus  B HHpfi  M ^ 
B C ipli  vi  N,  conlUtquc  «qualibus  angulis 
apud  B de  M ob  angulum  tertum cliiplium  cf- 
formatriciuin.  Ergo  erunt  «quales.  Quadere 
etiam  parallclcpipi-da  a-q  icalrj , nempe  alti- 
tudinis , qu«  di  vi  o euerta  ab  illis  bali- 
bus,xquabucur«  tu  balis  E V xquatutbali  O 
K ob  eandem  rationem  laterum  «qualium  E 
1 ipli  O I ,&£  F.  ipli  O P,  A:  angulum  F «5t 
Of  qualem  ne  upc  retium,  & ideo  parallclc- 
pipeda  eadem  altitudine  predita  .Se  fu  per  il- 
las bales  euert a erunt  ^qualia  , & fic  de  aliis 
quibuicunque  . qux  per  lubdupiamdiuifione 
altitudinum  continue  cor^otibus  Iph^riqua- 
dracistVcl  ipiicroidibus  quadratis  liue  oblogis 
ei tcumfcribcrcntur-vt  polle  fieri  oftendj  pr. 
14.  tri  1 j.Cumquc  continua,  Se  Te  m per  niino- 
rum  altitudine  parallepipcdoxum  «qualium 
inmccin  relinquant  quantitatem  omni,  qux 
dari,  vcUUignari  podit  minorem  , fcquitur 
vtparallcpipcda  circumfcripca,  & itampiti- 
plicata  non  differant  ab  ipliscorppribus  qua 
titate  alligiubili  : idcoquc  ex  4,  h.  dicant 
eandem  proportionem  , ac  ipia  corpora,  qui- 
bnscitcumicripta  imcUiguiuur.At  probatum 


C T V M 

eftparallepipeda  eirctimfcripta  corpori-  BA 
CD  obliquo  efle  aqualia  Darallelcpipcdis 
drcumfcripris  L M N Z corpori-  Frgo  etiam 
i pia  corpora  a quilni-  ruila  affgnabili  quan- 
titate dffferum,  erunt  etiam  ipia  inuiccm 
qualia»  - • a • 

COROLL-  L 

QVoddieinirdc roris, de firgnlii  etiam jc- 
quzaltis partibus,  qtisr  liiir  planis  bafi 
parallelis abfcifx  militat  V-g  qui  d pars  1.0 
Rxquetur  parti  A E V.  Ex  cort.xtu  enim 
propol.  conflat  omnia  parail-  pipeda  vtrique 
corpofi  cifcumlcriptj  flue  toti‘,  fiue  eorum 
cquealtr  parti  eflcinuicem  atqualia'.  Vnde, 
& ipfa  fegmenta  corpotnm  LOR&AEV1. 
xquabumur  ,cum  per  corin  u a m circumfer  >p- 
rionem  tandem  ab  ipfls  non  differant,  vrdi- 
Oum  c fl  iupra, 

COROLL.  II- 

Hlnecuintitur  quoque,  quod  licet  anguli 
elliplium  cftormatricium  ii  •>  H & B AC 
non  (int  refti,  nccxqualcs  angulis  elliplium 
cftormarricium  MQJ.SMN  L adhuc  tamen 
fi  bales  ipia:  lint  Cqnalis  altitudinis  ita  quod 
talis  fir  altitudo  balis  M Z,  qualis  balis  B D 
& ideo  vtcolligimuscx  prop.  2.  huius  etiam, 
exterarum:  idem  (eqticrur , quod  in  propoli- 
tione  demonflraiSuni  eft,  nempe  ipfum  cor- 
pus obliquum  B A-CHDelit  gqua le corpori 
reflo  M N LZ.Quia  er  prop.  28.  rr.4.  tuce 
adauc.ba.es quoque  BD ipli  M /,<5e  E V ipli 
O B crtii  t aquales  quadere,  & catera.-.  Vnde 
paxallclepipeda  in  cis  atque. Ha  multiplicata 
quantum  queunt  mu  Iriplicari  abipfis  corpo- 
ribus j qu#- circum.cr.bunt,  quantitate  alii- 
gnabili  non  different  ex  14.tr.  33.  Se  ideo,  vt 
multitudines  parallelepipcdorum  hinc  inde 
aquantur  fic.Sc  ipfa  DB  A.  Z . M aquabuntur. 

COROLL,  III. 

.•  *•  , .•  •’!*'  .•  . ' 

IDem  etiam  fcquitur,  fibafes  alia  ratione 
inucniantur  aquales;  nempe  quia  O T a- 
qualis  O P fit  media  proportionalis  inter  E F 
& E 1 Jcfic  decateris  tunc  enim  fi  in  vrroq; 
corpore  cfformatrices clliplcs  angulum  rcflii 
faciant, omnes bafes corporis  BACD  erunt 
rcSaneula  aqualia  quadratis  baiibuscoipo- 
risL  M NZiVndccodcmargumcntoadhibi- 
(o  ipfa  corpora  erunt  aqualia. 

C O R O t L;  Illi. 

JjJInc  quoque  cfl  dimidium  quarta  fcmii- 
I!A  pharoidis,  vel  iernifpbaia  quadrifor- 
nns , qua  eft  lemiunguia  Cylindrica , vtdirtu 
eft  etiam  obliqua  t-fle  aquate  rcilavngulg; 
quia  eadem  raiio  eft  de  tota,  Se  dimidijs  ciul- 
dent  rei  p rtibus  er  prop.  1 8-tr.  9.p-2.  Eu.  ad. 
Quare  femiungula  B A C Daquabitur  lemiu- 
SUl?  L vl  N 1 V ngula  vero  obliqua  orirur  i 
lectione  Cylindri  circularis  ■ vel  elliptici 
oblique  fa&a  y.g.ih  Cylindro  leiio  obliqui 
plano baljm  fubtendente obliquam.  St  alio 
per  axem  huius  bilis  trilcuntcj  Se  in  aliquod 
funfiuut 


APPENDIX  - 


piinflum  (upetficici  curiue  Cylindrica  inci- 
dcmc. 

> • - r COROLL,  IV. 

CVmcxpr.  2.  htiius-S  in  cllipfibus  eflbr- 
matricibus  corporum  fpheroidicbrum 
/it  diameter  ad  diametrum  in  certa  propor- 
tione quod  etiam  extern  omnes  applicatx  ad 
alteram  diametrum  erunt  in  eadem  propor- 
tione V.  g.  Sit  BH  ad  MQvcl  aqualem  (ibis 
quodprgiuponinuis  v.g.  cllc  M N,vt  M N ad 
C B, Ergo  etiam  erit  l E.ad  T O vr*H  BadQ 
M.  Sed  cx  eadem  x.  huius Q M cftadMN,  vt 
T O ad  P O.  Quare  cx  tr.  9.  Euc.  ad  aut.  p.  2. 
pr.  i?,  hx  quoque  POxquabuntur.vt 

cquanrur  Q*l  & M N ex  Thefi, Sed  cx  2.  hu- 
iusP  O eft  ad  F'E  vt  M N ad  C B:Quare  erit  l E 
ad  T O vi  H B ad  M Qidcft  • N ad  C Bex 
Thefi  fc.PO,vc»  TO  aqualis  ad  F t. Quare  cx 
^quo  etiam  ( E erit  ad  1 O,  vt  T O vel  ^qua- 
lis PO  ad  F E.  'ic  de  aliis.  Vade  poteri*  certo 
icirc  alias  omnes  bales  efiexquales  » fi  vna  fit 
& prim  i B HC  D alteri  vi  q^z  N fiueobx- 
qualitatem  laterum  in  bafi  B D , fine  ob  carii 
■proportionem  lacientem, fiuc  Rhonbuxque- 
altum  , Guc  re&angulum  conftans  cx  extre- 
mis proportionalibus , <3c  ideo  aequale  qua- 
drato  M Z conila  nec  ex  medijs  proportiona- 
libus . 


theorvi.  probos  xn. 


Sparoides  quadri  forme  oblongum  reftum  aquatur 
corpori  prfmatc.  pyramideque  conflato » quarum 
. bafis  triangularis  reSan^uU  crura  fir.t  fafifa 
cx  diametro  ,&  aUitujiBi.  vnus  cl^pjis  , alti- 
■*  tudo  vero  pnfmatit , pyramidis  fit  di  mpter 
maior  alienus  eilipfis  tffbrmatricis,fii,£Miaque 
partes  planis  bafi  parallelis  abjcij*  squealtt 
ftnga.it  partibus  alterius  tquealtis  aquantur, 

SIT  fohxr^idcs  quadri  forme  oblongum. 

fi  eciusoftaua  pars,quod/uificit,A  BCD. 
Sit  vero  pri  lina  FGH  E,  cuius  hafisGE  H rc- 
tfangula  ad  C»  habear  latus  G E aquale  axi, 
& altitudini  B A ,a  Iceni  veto  latus  G rteque- 
tnr  lateri  B C.altitndo  ye»6  G s cqueniraxi 
B D.At  Pvramis  FTS  reofter cade  bafi  C G H 
qux  eft  F S r,A  eadem  altitudine  1 F Dico  hoc 
corpus  pyiamidc  priiniareque  conflatum  cf- 
feuqualc  fpheroidi  oblongx  quadrangule  B 
A CD. Flat fphxrojdft, vel  lphcri*quadrifor- 
mi  seiufdcm  altitudinis  K M n O , ciliis  latus 
M O balis  xquetur  lateri  B Cita,  quod  KOS c 
CD  bales iir.t  xqucahc.cx  pro.io  h A xqoalc 
prifma,  pyramnquc  * Q K,dc  tunc  fic  propofi 
probatur. 

Sphaera  quadri  formis  N *M  OtR  td  fphe- 
roidem. oblongum  BACDvt  Rvi  larus  ad 
latus  bafis  B Dex  coroll.  prop.9.  huius.Sedvc 
K ivi  ad  B Xfic  eft  V Q ad  G S cum  cx  con- 
ftruc  K M , & QV  & B D,G  S fint  equales,& 
Ideo  dupla  P ' ad  duplum  E T ex  18.  pr.tr  9. 
p.  2 .Eu.  ad.  vt  autem  P R ad  E T.  ita  eft  cor- 
pus K PQV  ad  corpus  E TSH  quod.fint  fu- 
per  bafiin  xqtulcra  P aV  dcGE  Hjvt  often- 


d etur, prifma  'P  Q quidem  ad  prifma  E S e 
pror.  20.  tr.  74.  vr  P Z ad  E F at  pyramis  V Z 
RQ  i ad  FTs  r vt  Z K ad  F T.Q.iarecx  prop- 
iS.  rr.9  p-2.  vrTiinr  T Z & Q_K  fimtil  in  pro- 
portione ad  E h & E I altitudines,  fic  priima 
pyramiique  P X Q_K  ad  prifma  pyramidemqj 
E H S 1 A ideo  vr  P Z ad  F £ ideft  K M ad  B 
D ex  18.  tr.  c-  p.  2.  Quaderc  cx  propol.  16.tr. 
ciufdcm  9- Euc-  ad.2.  p.  fpharra  qu  idtiformis 
2»{HO  M erit  ad  ipharoidcm  quadi  formem 

B A C D , vi  P a X Q^ad  G E H T coipora 


i 


p ifmatepyranvdcquc  conflata.  Quaobrem’ 
cx  prop.  12.  ciuidem  cum  iam  ftcnlum  Iit 
pr.  10.  Iph^ram  N H vi  - cfle  xqualcni  prif- 
mati  pyramidique  P QJC  Mfium  8 A DC 
^qnabimr  priimati , , yiamidique  E G T K vc 
Vul’.pn>pof. 

^emaner  aurem  probandum  bafim  P VX 
srquari'  afiG  E H.icd  id  f;  ctli’cr  oftenditur.* 
Nam  ciim  in  iphxra  quadriformi  vel  fphe- 
rdidr  fit  cade  altitudo  K N , que  V P ex  prop- 
10.  huius  & V X .reclanguie  applicata  apud 
V xquer  vi  o 5t  K N xq.  et  B A lcilicer  G Ecx 
coaftruc.  & M O cquet  B C fci  licet  GH  item 
ex  condru&ionc  jdc  G H rcdtangula  fit  cx 
conttruc,  ipfi  G E lcquitur  vr  angulus  apud  G 
xquetur  angulo  apud  V at  G E ir>fi  V P,  linea 
vero  G Hipli  v X-  Quadcre  « x prop  22.  Euc. 
adrr. 4. cquabuntnr trianguU  yr  X&GE 
H quod  virimof.iir  probandum. 

Probatiir  quuqne  d-  partibus , 6c  agatur 
planum  arallclumb  (ibus  per  vnuni  quod- 
cunquc corpus . d eandem  altitudinem  V.  g. 
ad  dimidiam  omnium  altitudinem,  qua;  fine 
98.  A 7 6.  n iph^rojd  bus,nt  in  priimatibus 
fyjamid  bu  qne  1 2 »V  54.  Tunc  idem  retexo 
argumentum  ex  prop  «:  lpha  r$  el  Iphcroi- 
di<  quadrif  iniis  frnftum  N 9S.ad  fphaeroidis 
quadriformis  frultum  A 76-  refertur  vt  baiis 
98.  ad  balim  76.  fci  licet  ob  eandem  bafiutn 
planarum  alctodincin  9.  m ad  7,  c ied  vto 
m ad  7.  c.  >ic  cft  \ M ad  B f)  cx  prop.  «>di  A 
ira  aequales  P Z ad  E F <5c  ideo  eadem  F Z cum 
eiusdimidioz  n.vel  -<ualibct  parte  proportio- 
nali parti  cruris  V P.  vt  ofiendam  ellc,  ad 
£ F cum  qualiber  parte  fimfircr  proportionali 
v.?.  cius  dimidio  E H vt  K M ad  B l>ex  pr.18. 
tr.  9;p.-2.Euc.  adauc  vt  autem  Pn  ad  E h,  fic 
prifma  3.  n.  ad  primasgE  cxprj201r.j4.Eue. 
ad^uc.  cfim  fint  cxdemTbaics  P-!  j.A  .5  E i vt 
dicam  infra, rursus  vt  P n ad  Eli,  fic  eft  cius 
tertia  pars  V-g.  N R quod  talem  efie  infra 
oftendam  ad  h T parrem  tertiam  , vt  aurem 
«Rad  h T fic  eft  pvramis  n R y 2i  ^dpyra- 
midem  aequalis  bafis  h4-  T g cx  propoi.  1. 

huims 
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hoiB*:Ete®Pyf®m{*  n R v Zerirad  pyrami- 
dcni  h+-  S T.vt  P " ad  E h,  icilicet  vr  ptiimi 
p ,,Yx.ad  prilma.c  E.  hg.Ideoq.cx  18.tr. 9-p.a. 
pristn»P  Y.cum  pyramide  ipfi  iuncta  n Vz 
R.  erit  ad  priima  fcg  cum  pyramide  R h 4.  T; 
vcTft  ad  E I ,'fifilicct ex  is  rr-9.1t eadem  PZ 
ad  E F.nempe  vi  «quales  K M ad  B Dici  liter 
ex  9.  huius  vt  9-  m.  ad  7 eimmirnm  ex  i.irio 
Euc.  ad.vt  bafis  98. ad  balim  76. ob  «quales al- 
titudines m s.&  c 6 nempe cx  9.  huius  cor.vt 
fruftum  N 9.  m-  *.  ad  frudum  7 A <s  e Ergo 
ex  i«.L  s.  priima  3 n Y tum  pyramide  n Y 
2 R erit  ad  priima  1 E h g cum  pyramide  h 
T-vt  fruftum  fphsroidis  H 9 m 8, ad  frudu 
foh*roidis7A  e S.fcdfruflu  Iphxroidis  Nv,*8 
Jquatur  priimatt  pyramidique  P R }.  V ex 
pr-9. huius  cr"o  eiiam  fruftum  7 A6  e iphyroi- 
dis  aequatur prifmati  pyraroidiq;  I EI149.T 
quod  vult propofuio. 

Rcftir  probandum  primo  3-  Tbaus  xqua- 
ri  bafi  s E.  [cd  hoc  clarum  cft -quia  i;m  xqua- 
Haoftcnfa iuut  triangula  V P x St  GEH, Er- 
go etiam  triangula  3 JH  A 5 I E 1 fiquidem  crus 
P ? cx  hvpotc“  aequatur  cruri  5 t«x  I 1 cruri 
Elangulus.veroapudPcft  idem  ac  apud  E: 
vnde  cx  21  tr.  4.  Euc.-  ad.  erit  triangulum  *• 
quale  3 T I 8c  S E I Reflat  quoque  oftenden- 
dumZn  effe  dimidiit  HZ.Niduao  plano  Y n 
a parallelo  bafi  V P X vbi  leear  planum  32.ua 
cft  N R ad  Z R vt  R 2 ad  R Qje»  R 2.  ex 
prefupolito  cft  dimidium  R Q Ergo  etiam  R 
*.  isfius  R Z erit  dimidium  ideft  triens 
totius  P N quod  autem  dicitur  de  hac  pro- 
portione dicendum  de  qualibet  alia.ira  enim 
femper  erit  Q_R  ad  R 2.  vt  R Z ad  R m * ita 
dicas  de  h T quod  fit  dimidiom  T F ideft 
tricas  ipfius  £ h. 

. C0R.9LL. 


THEOR  VII.  PROPOS.  Slll 

Spbarj  vrl  fph.troides  obliquum  quadrata,  feu 
«blanca  bafit  refla»»*/*  rfi  equule  Prif 
nati  pyramidiq-,  quorum  bafit  tnan-- 
gulartt  rcttangulx  latui  aquetur  \ 
altitudini  ipfiutlpbaravcl  fpba 
yoidit,  & alterum  latui  alteri 
Jemiaxtum,  altitudo  vtrq 
ipjoium  aquetur  femiaxi 
atteri*  'l- 

Sit  fph*ra  vel  fpharroides  obliquum  qua- 
drat« bafis,  vel  obliqu*  A D BC . Diro 
arquari  priimati  FG  H l dc  pyramidi  E E K I 
quorum  bafis  triangularis  rettangufa  F HG 
vel  £t  L «quctur  latcre  quidem  f G axi  B D 
altero  vero  latcrcGW  altitudini  C N fcdal- 
titndo  I H prifmatis;  nec  non  it  K I pyrami- 
dis fit  eadem  ac  alterum  latus  AD.  Dico  C 
D A B & HfCG  E corpora  a-quari.  Vt  prop. 
probetur  /it  ipbera  vel  iph*roidcs  retium  M 
xt)  P cuius  altitudo  fit  eadem,  acalteriuj 
oblique  fphxrx  vel  iphxroidis  N'  C;  bafis  ve- 
ro M O «quetur  bafi  A B.  Certum  eft  , quod 
ifta  1'phxra  , vel  iftud  (pheroides  M N O P «c 
quarur  fpharrx  vel  (phxroidi  obliquo  A C D 
Bexpr.  28.-tr.34  & ex  11  huius , & coroll.4 
fcd  idem  M N OP  jquatur  ex  p.u-h.  priftnaci 


QVod  diflum  eft  de  frhyroide  quadri  - 
formi  oblongg  bafis  dicendum  cft  d« 
vngulaO  A PQ.cuius altitudo OQ  lir  maior, 
aclongitudodametri  Q P;quia  vngtila  Cy- 
lindrica efteiusdem  Iphaeroidis  octaux  pariis 

dimidium- Vnde  xquabitur  dimidio  corporis 
prifmate  , pyramideque  conflantis  LE  N<*, 


pyramidique  X E FG  H, cum  FG  latus  «que- 
tur  axi  Da  , St  ideo  *qiu|i  axi  N OiSlliH 
altitudini  NCdc  ideo  al  itudini  PO,  Ic  alti- 
tudo 1 K vel  1 H Axi  A .DA  ideo  «quali  X O 

Quare  eriipyramisprifinaque KEG  H «qua. 
birtir  /ph*r?  , Vel  Iphxroiidi  obliqua:  AC 
Di.  ■ 


Ungui* quoque  partes  parallelis  planis  baG 
abicisi  vt  B A I H lingulis  dimidiii  partibus 
xquealtis  G F D N xquati  prilmaris»  4t  pyra- 
midiscodcm  modo  detruncatilparallelo  dtt- 
Du  D C plano  HV  in  figur-  quod  dimidium 
obtineri  po»cat  in  priimate,  vd  pyramide 
tora  , vclttijm  eorum  xquealtis  partibus  fl 
tranteae  per  lineam  F N planum.quod  dmi- 
dat  baicsCD  ve!  L U biEiriam.vt  facile  quil- 

que  concipere  poteft  ex  fig- ipia. 

.•>.f  • •'  'F'1’"  :*•  A ' • ' fi' 

• >r  * ■ . v V ' 

t. 


COR.OLL*  I.;  /•  . 

• ••  • ' * • • 7*  ",  . , 

SI  verb  fphxra.vel  (phxroides  obliquurp  fit 
bafis  non  rettangui*  , lunc  X M latus  tc^ 
Qangul*  luperficiciL  EFGxquabirur  alti- 
tudini bafi!  V D, quod  Ii  «quetur  axi  . tunc 
fuperfities  E L F G erit  «quiangula  bali  A B. 

COROLL.-  II.  t 

« . K . . ^ . '•  ■ * ■ ’ ‘ 

GVm  toties  dixerimus  dimidium  quartae 
partis  icimiphxrx,  vel  femifphxroidis 
quadri  forulis  vngulamclfccxPr.49.rrac.  1 4. 
Icquitur » vt  cciam  dimidium  prilmaris»  py- 
ramidi iquc  K H4i.E  F sequetur  ACDBobli- 
que  iphcra:»  vd  iphseroidisquadritonnis;  ICil 
oblonga:  bafis  dimidio , ncni^c  vngul^  Cy- 
linancz» 

••  1 • • , ••  .».■** 

§ 3 C O- 


COR  OLI..  Iir. 


A£PEN  D IX 

buntur  quadruplo  pyramidum  ex  li.Tr.o. 

r-x.  > 


CEquitur  quoque  eodem  argumento  mili- 

ratite  frullum  Iphite;  vel  fphxrcidis  prc- 

difla:  parallelisptamsabfcifir  bafi  iptius,  vt 
6 C7  xqiiari  fiuftoxqucalto  prifmaris  pyra- 
midiiquc  >1KH.  Quoniam  oftenfum  eft 
prop.  1 1.  h fc  coroll.  4 hatc  duorum  corpo- 
rum ftufta  <s  C7  ,Sc  9 a K H xquari  frufto  j4. 
**  tcftz  fphcre  , vel  tphxtoidis  quadriformis 
oblongi,  vel  quadrati  bafis  defcriptac. 


THEOR.  Vni  PROPOS.  XIV, 


Sphara  oblonga  bafis , & re&angula  aquae 
pyramidem  ; CUias  ia  fis  fit  quadrupli 
maior  , in  altitudinem  normali  1 
ipfius jpara  d bafi  in  tertie 
ctmdtiuffam. 


Sit  fphgrf  reflangulx  bafis  , & oblongi 
quarta  pars  F A v H B C I . Dico  gqnari 
pyramidi, qui  habeat  bafim  quadruplam  ba- 
lis  1 C F H,  4c  altitudinem  B A. 

Prob.  Coroll-  Prop.  48.  tr.  24.  oftenfum  eft 
fpharam  quadrifomiem  I B A C E ede  (qua- 
lem pyramidi , cuius  bafis  (it  quadruplo  ma- 
ior propria  bafi.dc  altitudo  eadem, qui  fphx- 
« quadriformis,  vel  quod  in  idem  reddir, 
cuius  bafis  pyramidis  fit  dupli  lateris  bafi  ip- 
lius  fphxry.  Ideoque  quarta  cius  pars  , quy  fit 
|>y ramis  NmQ  erit  zqualis  quatti  parti  iptius 
iphzrx  quadrati , cuius  balis  o N fit  qua- 
drupla, ipfius  bafis  fphgrg  E Bclcuara  in  alti- 
tudinem A B nimirum  altitudinis  c Q^Cum 
ergo  fit , vt  bafis  ad  bafim , ita  pyramis , ad 


COROLL  I. 


.N 


pyramidem  eiufdcmcleuationlsex  prop/ 24. 
tr.  ?4,  Ideo  pyramis  M N Ciquadruply  bafis 
ipfi  bafi  B E erit  ad  pyramide  1 'PQ_  uadruplg 
bafis  bafeos  BH,yt  bafi6  VNquadrupla  bafis 
II  E ad  bafimOP  quadruplam  bafis  B H:ldco- 
que  vt  bafis  BE  ad  bafim  HHex  tg.  rr.  y.p.2. 
Sed  vt  bafis  B E ad  B H bafim , ita  eft  fphytz 
quadri  formis  quarta  A EC  B 1 fuper  bafim 
B E ad  Ipherz  quartam  partem  ^VHCti 
bafis  oblongy  ex  9. huius. Ergo  ex  1 6.  tr  9 p 2. 
Vt  pyramis  M 'SQ  quadrari  bafis  M N quadru- 
ply  quadrate  S E ad  pyramidem  Q_P  O ob- 
iongg bafis  oP  quadrupli  bafis  B H,  liceft 

fphzrz  quadrate  bafis  B E quarta  pars  A IB 
CE  ad  Iphzrx  oblongy  bafiyll  H quartam  A 
H BC  Ijled  pyramis  illa  (JMNvt  dixi  fuper 
M N quadruplam  B Egquatquartam  fpheri 
quadriformis  A EC  Ii  I.  Ergo  etiam  hicpy- 
ramis  O P Q iquabir  qua  rram  partem  fphzrz 
oblogglABCH  V , dc  ideo  ipiz  fphzrg  xqua- 


QVt  vero  dicunturde  fphgra  intclligenda 
quoque  Ihnc  de  fphzroidc  nimirum  Ii 
ABC  non  fit  quarta  circuli , led  cliipfis , dc 
cetera  omnia  fint  polita  rt  prius,  quia  in  co- 
roll prop.  40.tr.  24.  idem  dicitur  dc  fphxroi- 
de  quadrifori»! ; quod  dc  fphzra  quadtifor- 
rni , 

COROtL  H. 

Hinc  eft  vngulam  oblongam  A B C H I 
qug  zquet  fua  altitudine  femidiame- 
trum  btam  fuper  triangulum  *CH  zquari 
pyramidi  in  alrirudinem  II  A>  led  fuper  trian- 
gulum firz  quadruplo  m. ion  mquim  BCH 
vr  eflet  O MR  P ex  propofirixdjc  18.  cirata 
Euc.  adauc.  rr.  9.  quia ficut  pyramis  trian- 
gularis bafis  eft  dimidium  pyramidis  qua- 
drangula: bafis  ,(ic  Vngflla  eft  dimidiu quar- 
ti partis  quadriformis  lph(rz. 

THBOR  IX.  PROPPS.  XV. 


tphara  quadriformis  oblonga  ett  ad  fpharam  cir- 
ca larem,  ytl /phxiois  quadriformis  e/l  ad  fpba- 
rotdem  circularem  eiujdem  altitudini,  vt  bafis 
rectangulum  ad  b fim  circulum  , yel  Ungula  ad 
fpharam, vr  JtmtrcB  angulum  ad  circulum. 

Sit  femi  fphzrz  vel  femifphyroidls  oblogtf 
• bafis  quarta  pars  AH  Bu>L,fph(re  quoq; 
circularis  hzmitphzrij  quarta  pars  A 1 BG. 
Dico  ita xfle  femitphzrx  quarta,  velfemif- 
phztoidis  oblong*  A H B - ad  fcmisphzrc, 
vel  fzmifphyroidis  quartam  circularem  partE 
vt  bafis  reffangulum  H G ad  bafim  quadran- 
tem B 1 C : duunnodo  fit  eadem  altitudo  B A 
Irob.  rir  quadrjtz 
i*  lemifp  irz.vel le- 

1 mifphgroidis  A1M 

EG  quadrati  bafis 
A IMG qnarta O- 
ftenliim  eft  prop. 9. 
Ita  e fle  hac  * l.uB 
(J  ad  icmlfphyrq 
vel  (emifphzroidis 
quartam  A H BG.vr bafis  quadratum  1 G ad 
bafim  teflangnlum  u G-  Ideoque  conuertendu 
femilphcroidis , vel  femifphyry  oblogy  quar- 
ta A HBG  erit  ad  iemifphiram-  vel  temifphz- 
roidctn  quadraty  balis  A 1 B M G,  vt  balis  re- 
fUngulum  ad  bafis  quadratum,  led  ex  prop. 
yS.  1r- 24 Euc.ad:  ita  cftlphyra  quadrata  ad 
circularem,  vt  bafis  quadrata  ad  bafim  circu- 
larem,Jc  ideo  medietas  ad  medietate, dc  quar- 
ta A I M B C dimidij  quadrati  tphzrc  ad 

SuartamAI  BG  circulans;  vt  quarta  pars 
1 vi  G balis  ad  quadrantem  circuli  s 1 G. 
Quare  ex  zquocrit  \ H BG  fcmiiphzrz,  vel 
femilphcroidis  oblongi-  quarta  pars  ad  Icmif- 
phzrz  circularis  vclfctniiphzroidis  quartam 

vtH 


AD  E V C:  A 
vt  H BGreOzngulumad  BIG  quadrantem, 
quare  de  iniegra  iphxri  oblonga  rcOanguli 
ad  integtam  circularem  erit  , vt  reOangulum 
B H G ad  quadrantem  B I G ex  i J.  I r.  9.  pr.a. 
vel  vt  balis  quadrupla  ad  circulfi.vel  dimidiu 
huius  quarta;  partis  h{milphxrij  oblongi  Ici- 
licet  vngula  A O L BG  ad  integram  iphxram 
ex  cadcin  vt  femircOangulum  BLu.  ad  cir- 
culum. 


THEOR.  X.  PROPOS.  XVI. 


Spbari  quacunque  tjuiiriformir  oblongi  efl 
idjpharoidem  bifu  elliptica,  »r  re- 
{longulam  bifu  idetlipfim  bafm 
eiufdem  , fi  fuerit  eidem  al- 
titudo ■otrttjue. 

' t ■ 

C h quarta  pars  lemifphpre  quadriformis  A 
J N DBCrcOangulz  balas > de  Iit  quarta 
pars  femifphzroidis  A N BC.cui  balis quarta 
cllipfis  BNOC.  oico  quod  ita  fit  quarta  le- 
nii ipharx  balis  reOanguIx  ad  quartam  femif- 
pbzroidis  balis  clliplis , vt  ipia  balis  rcOan- 
gulum , ad  ipfam  balim  cllipUm. 

Trobatur.'<amprop,  27.tr.  30,  ita  eft  BC 
D N reOangulum  ad  reOangulum  H M E l 
Vt  cllipfis  BNOCid  ellipfim  H M V 1.  at  vt 
reOangulum  H M E I ad  reOangulum  CLP 
K,  tic clliplis  H l V-M  ad elliplim  GK  L X , de 
fic  in  infinitum  , vt  autem  reOangula  bales* 
dic  parallelepipeda  zquealta  ex  7.p.t.  vel  Cy- 
lindri ex  s-p-z-tr-tq.  Iuper  illas crcOa.ldcoqj 
iuper  BCN  u parallclepipcdum  ad  par  illelepi- 
pedum  fuper  it  M E 1 zquealtum.lie  {que 
illis  altus  Cylindrus  Iuper  quartam  clliplis 
B N O C ad  Cylindrum  zqucaltum  iuper  cl- 
lipfis quartam  HlVaf,  de  vt  parallclepipcdum 
fuper  H M B 1 ad  parallclepipcdum  Iuper  G L 
FK  fic  Cylindrus  zqqealtus  Iuper  quartam 
clliplis  KM/  ad  1 .ylindrum xquealtu  illis  lu- 
per  balim  G * X l ; Idcoquc . de  coroli.  a. 


p.  19.tr.  9 P-2.  Erunt  orunia  parallelepipeda 
llinul,  qu{  funt  antecedentia  proportionis 
cum  conicqucntibus  ad  Cylindricos  ellipti- 
cos antecedentia  fimul , de  conicquentia  al- 
terius proportionis  vt  vnum  antecedens  pa- 
rallelci'ipedum  Iuper  bNL>c  ad  aliud  antece- 
dens t ylindrum  Iuper  quartani  cllipfis  B N G 
C-.-scd  bzc  luntcxprop.  23-  tr-  34-  vt  balis  rc- 
O angulum  B N c.  Dad  quartam  clliplis  SN 


A V C T V M 

OC.  Ergo  de  omnia  parallelepipeda  erunt 
ad  omnes  Cylindros  zquealtos.  vt  reOangu- 
Ium  Ii  N i>  - ad  quartam  clliplis  BNOC- Si 
ergo  multiplicentur  quantum  multiplicari 
polium  parallelepipeda  relinquent  pro  diffe- 
rentia a quadrilormi  Iphxra  oblonga  quan- 
titatem omni  data  minorem  ex  prop- M- 
tr.  3J.  delta  fi  multiplicentur  quattx  lemif- 
phproidis  cllipticf  circunncr  ipti  1 ylindrj. 
Quare  parallclcpipcdaxquabuoi  quartam  hc- 
unfphxrij  quadtitormisoblongc.de  Cylindri 
quartam  ieinilphcrqidtsclliptic{;vnde  erunr 
de  ipiz  ex  4.  huius" circumlieriprx  quantitates 
inuiccm , vt  multitudo  parallelepipcdomm 
ad  multitudinem  Cylindrorum  nempe,  vt  ba- 
fisBN  L>C  vt  offendi  ad  balim  quartamel- 
liplis  fi  M O C.  fi  ergo  oOoplicerur,  fphxra 
quadriformis  oblonga,  de  fiat  integra  ctit  ad 
fphxroi  :cm  integrum  oOuploquarta  parte 
hemilphzrij  maiorem  . vt  bilis  reOangulum 
ad  balim  quartam  clIipGs  ex  is.  tr.  9.  p.  2. 
ldeo.de  ei  eadem,  vt  balis  integra  Iphxrx 
quadriformis  oblongi  ad  iphjroidem  inte- 
grum balis  cllipticx. 

THEOR  XI.  PROPOS.  ^XVII. 


Spharoif , caiui  bifis  ellipfit  aquat  conum 
cuiut  bafufie  tfuidruplt  ipfiui  ellipfit, 
jut,lli bafimfabslernii,&  allitu- 
do  eadem. 


Cl(  quarta  Iphzroidis  balis  cllipticx  AOO 
O B C D.dt  fiar  quarta  coni  F L K H G eiuf- 
dc  quartx  altitudinis-elliplisq;  L H K G qua- 
druplo maioris.  Oico  quartam  fphzrz  ob- 
longi balis  cllipric{  elle  aqualem  quartx  co- 
ni  b L K 11  il, Probatur  ira  eft  quaira  iph^rois 
quadrangula; balis  aQEBCi)  ad  quartam 
conoidcm  elliptici  balis  AQOCD  , vtQJl 
C B reOangulum  ad  B Q O C cllipfis  quartam 
ex  propof.  16. h ; led  vtO  EC  B reOangulum 
adQO  C B clliplis  quartam, fic  eft  GHc  M re- 
ftiugulum  quadruplo  maius  ipfo  B Q_EC 


teOagulo  ad  quarti  cllipfis  L KHG  quadru- 
plo maioris  qua  quarta  QocB.de  L M H G 
rcOangulum  eft  ad  quartam  UHd  clliplis. 
vt  pv ramis  L M H G F ad  quartam  coni  L K 
HG  F Ergo  ex  16.  tr.  9.  p.  2.  quarta  Iphxrz 
oblongx  , de  quadranguli  balis  A Q_E  B " O 
erit  ad  iphxroidis  quartam  partem  balis  el- 
liptic{,vt  pyramis  F L M G H iuper  reOangu- 
|um  ad  quartam  Coni  F L K H led  often- 
lumcrtlupra  pr.  16.  h-  Iphzr?  quartam  re- 
Oangul{,  balis  oblong{  {quare  pyramidem 
F LMG  H quadruplo  maiorem.  Ergo  ex  12. 
tr.  9.  p.  z.  etiam  quarta  Iphxroidis  A QO  C 


A P PE 

K Dcm  aequalis  quartae  coni  Ffck  G..H,Meo- 
‘qtiecx  iS.ciuldcm  ir.  9.  p.  2.  rota  fpherois 
bafi*  elliptica:  ^qiiabit  tor  em  conum  iupcrcl- 
lipfin  quadruplo  maiorem.-  . 

Aduerte  idem  efle  oftcnfum  i me  coroll.?. 
Prop.  J7*  rr.  54.  licet  breuius  q-.iim  par  lit,  led 
ad  floe  vt  efficax  fit  atgrunentum  ad  oftcndS- 
dfi  cllipfips  parallelas  efle  fimijes  cllipfis  pla- 
numfecis  cllipies  paralicjas^oportvt  prxlup- 
ponfte  atlunijVel  agere  per  i artes  proportio* 
nalcs,ficut5t  pr.i  i.tr.  25.  v.g.  in  ea  figura 
ptop.  illius  GS.  fit  ad  b.  T*vcZMad  M Cf 


THEor.  xn.  propos.  xvi/r. 


Quacunque  quadrat*  fen  obfong.e femifph*r* , /e» 
fcTtiifphxroidis  etiajn  etltptic t , Taraboltc *, 
Hypcrboltc/tyjuptrficicf  efl  ad  fuprficietn  glo- 
bojam  figur*  genitricis  in  gyrum  acia , vt  altt - 
tkdoad  ptripbariam. 


STr  figura genitrix  on$mrque  ARC,  fiuc 
ea  fir  circulus.»  icu  cllipfis  j icu  parabola  , 
hyperbola,  Sirque  oftaua  pars  icmiiphc- 
xx  , qiudritormis.vel  ;cmiiphc*oidis cuicup- 
t que  A*  U CE  * luperficiciqnc  a BC  in  orbem 
agatur, & generet  corpus  rotundum  AB  D C, 
Dico'ftipcrficiciodaii3mparteni  AfrC  temif- 
phxrc,  vel  icmitphxroidis  qnadrangulx  efle 
ad iiiperficicm  rotundam  ADC, vr  altitudo 
C E ad  pcriphxrum  1->C.  ubicribatur  ^qtic- 
altc  lupcrficics  conicxcorpori  globoio.Ac 
rotundo  i)  A BCf  & trapezia  parallelis  bafi- 
bus  xqueaita  superficiei  o&anx  partis  C A t 
fphxr^  . vel  Iph^tojdis  propofiti.  Supra  enim 
oftcndimtis  propot  9-b.CE  efle  ad  O K altitu- 
dines ,v  B * ad  Q O applicata’ . & ad  NL 
vtOQadTN;  quia  permutandi/  C herae  ad 


C * , vt  KQad  QJD:  fcd  vr  BCadQO,  ficOC 
p^riteria  ad  M Q pcripharri.im,Er'go  ex  pr.  16. 
Pr.  par.  2.  vr  CE  ad  QO, altitudines  fic  DC  ad 
QJd  periphcri^.  de  fic  de  exteris,  & permutan- 
do vt  CE  ad  D C , fic  Qk  ad  Q.H.  Verum  vt 
CE  ad  D C,  fic  eft  ex  pr.  6.  huius  rraprczium 
Q E ad  frufti  conici  iupcrficiem  H C , Ac 
vt  QJc  adQw.  Sic  cft  tra  rezium  QJ-  ad  fru- 
(Ium  fupcrficiei  cpnic(  \1  fic  de  exteris. 
Qtiarc  fi  per  continuam  inlcriptioncm  putes 
illas  luperficics  ,co'rporis  quidem  globoii  per 
continuam  itucpptioftcm  lupcrficicrum  co- 
nicarum, de  corporis  quadrangulx  4-hcroi- 
dis  per  continuam  inicriprioneni  trapezioru 
Iniitari,ctuntex  5.  huius  in  eadem  proportio- 
ne, & A CE£ppcrficics  femjiphxrc  crft  ad  A 
D CiUpcrlicicm  corporis  globoii,  ve  C E ad  D 


N D I X ' . 

C-  Quare  quadrationi  fubiRi  poterunt  M- 
pcrficics  lphgrac  , & fphprnidts  quadriformii. 
quia  iphairgcx  Arcliinicdc,&48.  p.  ir-  ji.de 
Ipharroidisuipcrfieicsexmea  j6.  prop.tr  jj. 
nolcuntur.  Idem  vero  quod  de  toto  aflerirur 
militat  de  artibus  vt  lacile  ex  propoliUouc 
deducet. 


EXPENSIO  III. 


De  conoidibn  parqbolicit  oblonga  bafit. 

Licet  Conoides  parabolicuin  oblonge  ba. 

lis  minus  veniat  in  vium.  qulm  eilipticu 
ad  integritatem  tamen  doarin*  aliquid  etii 
de  cius  cubatione  oftendere  viium  cll  i cum 
& aliquando  opus  exigere  poflit,  vteius  men- 
lura  exoptetur.  . 4 


THEOR  I.  PROPOS.  XIX. 

Conoidei  pnabollcum  quadrat*  bafii  efl  ai 
ivnoidim  parabolicitoi  oblonga  bafit > 

* ttufdem  aitmdinii  vt  quadratum 

bafit  ad  reflangulum  bafim . 

Sit  quarta  pars  eonoidis  parabnlici  qtiadra- 
tf  balis  fig.pt.  9-  h fqnod  luificit  ] A b C 
G E.  *.ico  eam  elle  ad  quinam  eonoidis 
oblong*  A B C F ri,  vt  quadratum  8 1 ad  re- 
dianguium  B H. 

i robacur.  Dutantur  enim  plurima  plan* 
parallela  bafi,  vel  k M o,  Jtc-  Q>  • it  cact. 
latdra  erum  parallela  plano  fc.  CH  , Se  K O 
& Q Y |jc  s C ! K.Jc  P vi  Oncatur  igitut  pia. 
oum  diagonale  v\lE»,dcASH  B,  enor- 
mabumutque  ieOtones  B E l,  ic  M V l ; & B 
H J 1 , 8c  P s , triangulaque  eCf  ; i K M ,Sc 
PQ  Tcrunrcquiangnlam  fpha  ra  quadri  for- 
mi.nquidem  anguli  apud  C^I.QrecIi  lunt 
apudB,.,  V auguti acutlltiut anguli  inclina- 
tionis planorum  AEB diagonalis  planirAc  A 
C B balis-Qiiamobreni  ex  prop.J  tr::2.  aequa- 
les ideo  ex  eoroll.pr  17.tr.  10  etunt  iqui. 
anguia  ,Jt  propter  hoc  limjlja  ex  prop.  4.  tr. 


jo.  & def.  t.tr.  ciurdem.  Idem  dleeodumjeft 
de  triangulis  BC  H,  & 10f  ,Se  I ZQ  ob  ean- 
dem rationem.  Quare  ex  pr.  4.tr.  10.  C E erit 
adC  B vt  JC  M ad  K I »5c  permutando  CE  ad  X 

Mi  vt  CBadk/ilcdvtCBadklficeftCH». 

ad  8 0, 


! 


A p H V C;  A 
&i  KQ/ergo'  ex  t6.  tr.  9.  C E ccit  ac  K M vc 
C ii  ad  K.  O.  Ideoqnc  ipfa  rriangiu*  erunt 
proportionalia^  liquidcmadiphcuntur  Jarera 
circa cqualcs  angulos  ^roporiionalia.  td«oq: 
t/ianguium  B C £ erir  id  iriangultrul  K 
yt  tri  1 rigui  uni  C H B ad  triangulum  i XO  . & 
ideo  cora  dnplu  quadrata  BCGEcnr  ad  B££«1 
ytredangulum  BCI-Hjdee&apgulu  KlN  o,5c 
ideofi  paraflclepipeda  fuper  has  bales  pntSrnr 
deuata  xqucalra erit pa^aiiclcpipcduin  BCG 
IiV  ad  l M V paraliclepipcdum  cx  S.tr.  34.  vt 
ParaUclepipcdum  B HX  ad  para llel epipedum 
AO  Z.  Quapropter  erit  etiam, quarta  parsco- 
noidis  parabolici  quadri  formis  quadrata: 
balis  ad  quartamparccni  conoidis  parabolici 
oblonga:  balis q.uadriformis  vt  balis  .quadra* 
tumadb.fim  reaatfgulum  cx  prop.  4 huiusi 
cum  multiplicata  omni  multiplicatione  pof- 
fibili  minori  quantitate  omni  quantitate  da- 
bili  excedant  ip£*  re&angula  circumlcripta 
ipfos  conoides  parabolicos.  Idco.&quadru- 
pla  conoidis  quadratx~balis  parabolici  erit 
ad  quadmplu  qnarte  partis  conoidis  paribo- 
©lici  oblongi  b- fis  *>  vtb' fis  B E quadrarum 
ad  bafitn  B H rcciangulum. 

COR  OLLI.  . 

HlnCeft.qnod  etiam  fit  cono-des  parabo- 
licum quadrati  b lis  ad  conoidcin  pa- 
rabolicnm  oolong*  bafis  Wt  linea  C E ad  C 
H lineam.  Nam  C E bafis  cft  ad  C H balim 
linee  ve  bafis  C G (h  per  fi  cies  ad  CF  (upcrncjS 
.ex  i . tr.  10.  vt  aurem  C G ad  G F,  ficeft  para* 
bolicum  conoides  quadrarum  ad  conoidcm 
oblongum.- Ergo  cx  16,  tr.  10.  vtCE  linea  ad 
C H lineam. 

COROL  L. 

H /ne  quoque  eHidens  fir;  lingulas  xqueal- 
tas  portipnes , vt  A'  Qjt  IL  M.  Conji- 
4is  quadrari  > ad  fingulaS  ABSINT ->  xqtical  - 
tasconoidis parabolici obiong*  reftaogulc- 
que  bafis  die.  vt  b^fis  quadrata  ip  orum  pla- 
norum ab.cindentium  1 K vi  1 ad  pladj  recta* 
gula  abtcindcnria  1 N 'K-,  Et  VQguIx quoque' 
portionem  AMjtI  ad  vngiilx  tortionem  Ai 
K o eile,  vc  triangulum  ik»i  ad  triangulum 
1 k O. 

DEF/NrTlO. 

CjiiniricMt  parabolicur  cfl  corpus  duabus  para- 
bolis parallelis  contentam,  /uperficie  cuma  illis 
reftangnU  , & iuxta  ambitum  p raboldrum 
fe  curuante  fuperficie  plana  per  appheatas 

eXtrema  t parabolarum  dutla- 


D~A  V C T V M 

verri prop.  r $.  tr.a*.  oftendimus,  hanc  fc&io- 
nem  tfle  parabolam.  Siquidem  omnesdioex 
normales  in  (uperficie  curua  ad  parabolam 
e g ducis  funt.  Vnde  valet  eadem  oltcr.fio. 
Quare  remaner  hrc  iolinn  oflcndendu,  quod 
lectio  K 1 c exibita:  li^urx  parabola  qifoqtie 
fit. 


T H E O R.  /I.PROPOS.  XIX. 


Coni  parabolici  feflio  per  axem  parabola  ba- 
fis, & cum  ipja  angulum  qucmctsnque  • 
faciens  parabola  e fi.  \ 


Sit  parabola  bafis  Icg  , & per  axem  ipfius 
i c tranicar  planum  lccans  Gylindrtunpa- 
rabolicUina  hb  cg /quod  fit  k er.  Oico  hoc 
planum  fecando Cylindrum  neri  parabolam. 

Planum  l c g (ciuiparabolaeft;  i deoque  ex 
5*.  tr.zj.  quadrarum  I g erit  ad  quadratum,  u a 
vtlcaxis  ad  uc  axem,  vel  portionem  eius. 
Jcd  vt  g.  I quadratum  ad  n u quadratu’  1».  ita 
e fi  , vr  dica  mk  l quadratum  ad  m u quadra* 
tum.  Ergo  ex  n.lj-k  1 quadratum  cfi  id  mu 

quadram  11,  vt  l c ad  u c; 

(n.  i\r  t2-’-  «-t»  v pfop.tr  n eu. 
|h  „~/p  :1J)  tU  K,.V  m limi  inyjrrbd. 
" K 1«.  Q^od  autert.  oiljtpj- 
tum  gf  Iit  au  qnfd  .ram 
n u . vt  drarum  K I ad 
mu  quadrarum  probatur. 
Nj \j quia  (riangula  K 1 g de  m 
H © u u lutu  jquianpula;  cl*  e- 
. nim anaulus in ipfir g,&  n 

rcaurerThcISob  lupcrlicicm  rr£tam  chbg 
at  / Se  uiqitalcs,  quia  iunt  anguli  inclina- 
tionis planorum  er  t8.tr.ai;  Quare  cx  prop. 
17. 1.4.  coroll.  2.  erunt  xquian»ula.Q_iaprop- 
tpfexprop.4.  rr.  10  latera  eruor  proponio- 
naltVU  oexdef.  i;  tt.,  10  tu  declaratione 
iplitisdef.  erunt  quadrata  Cimi  lia;  vndcegt 
quadrarum,  g I ad  quadrarum  nu.  vi  s / 
quadnmin  adm  u quadratum:  quod  erat  o- 
Itendcndunii 


m 


' THEOR.  iii.  TRdPos.  xx. 

: ■ ; ^ 

Piinidt  im  qiurtl  pirtil  conviil  parabolici  ijct~ 
iriformu  oliloolcc^cl  q-aoirom  b fii  H Cy-  - 
lindri  porobohei  friiHam  per  U- 

tus , & axem  parabola  fubHernea- 
tis  bafim , 


P 


Rob.Nam  in  fis-iS.procof.hnir.s  8Ar  fit 


ITaqucCylindtHsparaboiicm  rrit  c.rpusa  _ 

hbc  g duabusparabolisa  hb  5£c  l g eo-  Cansrper- — , 

tentum,  circa  quajreftarignlieircumuctci-  globoia  Cylindri  rc£iangula  patabolinf  G 


1 parabola,  balis  A T M E d cR  planum  Ic- 
cans  per  axem  VT  E QJ_-  lUperScics 


tur  fuperneiesi,  o c g ,3c  q na  n terminat  pla- 
num a b 1 g altum  per  applicatas  parallelas  a 
b, & gi  parabolarum.. 

Sciiio  in  ipfo  duplex  fieri  poteft, rei  per  pla- 
num aiium  petaxeui  I c vt  in  fig.propqu  icq: 
& pcrlatusbg.vt  cft  planum K1  c,  vel  pet 
laxus  c h actum , de  per  appheatam  g.l.  laiq 


balis,  itidem  dicas  de  dimidio  quatia:  partis 
hrfmiiphzrij  oblongi  A O HBG . 
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THEOR- 
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A p p te 

TH  ED  R.  ly.  PROPOj,  XXI. 

Conoidct  ptrabolicum  ab'o»g.t  re- 

fl  Angit!*  *q*4t  prifm*  ciujdcm  allitu  ■ 
diniif  &’*cjualif  rettangui*  bjfit. 

IT  prifm*  R Kciufdem  Bafis  quadr?ngul? 

K P , ac  F D;  Sc  altitudinis  Pfc  oiutdo  n.ac 
A conoidis  quadr;  formis  F A 0 rc&angu- 
fx  balis  , vei  eius  quarta*  partis, qnz  fufficit. 
Dico  hoc  prilhia  K jCcquari  ipli  conoidtpa- 
rabolico  F A »>.  Quod,  vt  oilendacur > fit 
QI’  K prilnia  ciuldem  altitudinis  LiA.Sr  ciuf- 
dem  bafis  BD,  dc  qlio  conftar  ttac-J4  prop.  55- 
Eucl  adauc.;quari  quadri  lornii  concidi  A O 
B.  Quo  polito  > ita  oltcndo  prop.  A Ii  B qua- 
dri forinc  conoides  quadrate  balis  cft  ad  AD 
E conoidem  parabolicum  oblonga;  balis*  vt 
bafis  quadrarum  U K ad  balim  tcctangulam 
D F e*  prop.  18.  h.  Sed  vr  quadratum  D B ad 
D F rtdangulum;  fic  clt  aqualis  ipli  Q P balis 
priirpatis, Q_Kad  balimT  K primutis  d Ki- 
qualem  if>fiFD:vt  autem  CJ_P  bafis  ad  bafiui 


P R:ila  ex  15.  tr.  }4-ell  prifma , Q.K  ad  prif- 
n>a  R K.  Ergo  ex  16.  rr.  9.  p:  2.  conoides  pa- 
rabolicum  B AD  quadrat*  balis  e it  ad  corioi 
dem  parabolicum  FADoblonga:  bafis, vtprif- 
ma  Q_K  P ad  prifma  H K P)  led  prifmaQJI’ 
aquatur  concidi  paraboi  ico  quadrat*  balis 
aD  Bcx  prop.  S5.  U;  54.  Euc.  ad.  Ergo  ex 
prop.  12  rr.  9.  Euc.adauc.  etiam  prifiiu  RXP 
aequabitur  conoidi  parabolico  rcftingul;  ba- 
fis F D AjUcct  aurem  F DA  fit  proprii  quarta 
pars  1 intclligitur  tamen  dc  toto  quadruplia 
cando  n«F. 

CORO  LL.  (. 

Hinc  fir.idem  diccdum  efle  dc  oclaua  parte 
conoidis  quadri  fornus  oblonga;  bafis. 
quod  zquetur  ottaux  parti  prifmam  ciufde 
balis.de  altlmdinisex  prop.  is.  traft.  9.  Eu. 
ad.de  ideo  cognofeetur  ornatio  quoque  fein- 
de  Cylindri  parjbolici  per  axem , dc  latus  ic- 
ili , vr  explicani  ns  prop.  1 9.  fi.  Nam  ex  prop. 
20  huius  eadem  feflio  isiurians  quartam  co- 
noidisquadnformii  cuiufcunque  . cll  etiam 
fectio  Cylindri  eonoidalis  per  latus,  dc  axem 
parabol;  bafeos.  • • 

CORO Lt-  |I. 

Hinc  quoque  haberur  cubatio  portionum 
conoidis  paraboiici  oblonga-  reflan- 
gnipque  bafis  ableif*  plano  bali  parallelo. 
Nam  cx  is.  huius coroli. portio  folidi condi- 
dis  quadrat;  bafis  AW.eft  gd  partem  lolidam 


N D I X 

■conoidis  reftaneul*  bafis  AHOivt  ip'a  Bafis 
quadrata  1 H ad  balini  rc&aflgulum  HO.  Co- 
noidis auri  quadrat*  bafis  portio  Aid  I eiuf- 
,dem  a Ititudinis  sequatur  prilmariciufdcni  al- 
tirudinjsk  M.ex  55.tr.  34.  Encl.  ad-  te  bafis 
quadrata  conoidis  H 1 quadrat*  bafi  «flata- 
gnlequc  L tt  portionis  prifma  risex  proba, 
tionc  ciuldem  grop.  Vcilim  vr  H l quadratu 
ad  HO  reflangulum  ita  cft  D B quadratum 
ad  Df  reflangulum  ex  i8.h.  vt  autem  QB  ad 
D F : fic  cfl  7>  Q ad  QK,  cum  bgirs  aequales 
pr;fupponanrur  rQipfi  i.dr  PR  ipG  DF,  vc 
auri  PQjtdPR.  fic  cft  Ln ad  LNiqqia  siit  refla 
gula  eiufdcmairirudinis;  Vnde  fc  referent  vt 
bares.qujr  funrccdcm  in  PQ ic  LM  licuit e;- 
demjnRP.  icLN.Ergoex  i«tr.  9.  Euc.ad- 
p.  2;  balisH  1.  erit  ad  H o »r  L *r  ad  LN.  Sed 
rx  prop.  55.tr.  34-  H 1 St  LM  aquantur  Ergo 
etiam  H o.it  L N.  Cum  itaque  vt  dicebam  H 
I A foiida  portio  conoidis  quadrat*  firad  A 
OH  portionem  folidain  conoidis  oblongx 
Bafis  i vt  H I quadratum  balis  ad  H O reflan- 
gulum.  'it  autem  H i ad  H O vt  L 'r  ad  L H 
Ob  earum  ollenfam  xquilitatem  , ic  vt  LM 
ad  L N;  fic  iit  ptilma  KM  ad  prifma  R N.Eric 
Ci  id.  Eu.  ad.  tt.  9 conoidis  paraboiici  pottio 
A I ad  portionem  lolidam  A c>,  vt  prifma  R 
M ad  priiina  k N.-  Sed  ptiima  k N,  it  conoi- 
dis paraboiici  quadrati  portio  1H  xquantuc 
ex  is  tr.  J4  Euc- ad.  Ergo  etiam  portio  cono- 
fdis  paraboiici  recta  ngul;  bafis  . A prima  t 
N xquabuntutex  12.  tr.  9.  Euc.  ad.  p.  a.l.icet 
autem  figura  ixpriroat  quartam  partem,  idem 
dicendum  dc  tora.  Hirc  noices.ic  portionem 
pognlz  parabolic*  cubare.  Nam,  cuin  fit  di. 
tnidium  portionis  AHO.quat  aquatur  ptilma- 
fik  IN.  Si  afiumas  dimidium  pruinatisk  L 
N zquabitur  ex  I j.  pt. tt.  9-  E«c.  ad. ipli por- 
tiont  Cylindtic;  vngul;. 

THEOR.  v-  PROPOS:  XXir. 

Conoidei  Tarobolicum  tjuodcunqttc  fOJjrjre  bofii 
ejl  ad  tjuodcunqoc  conoidem  parabaUcumcUipti- 
cc  bafii  em/dem  altitudinis  . vt  bafis  rctdangu* 
fum  ad  bafim  clhpftm. 

Sit  enim  figura  ptop.  14.  fupponaturque  A 
BC  ONcfle conoidem  parabolicum  ei* 
lipticar  bafis,  vel  cius  quartam  partem  > ic  A 
ICN  Dreflingul* bafis  xqucaltc;  quarum 
axis.  BA  diuidatur  in  quot  libuerit  partes 
(quales  1 it  agantur  parallela  plana  baji  per 
fingulas  diaifiones.uiperquc  illa  xJificentur 
paralietcpipedazqucalta.vt  (unt  d ametri  i 
A.  partes  intercepta:  licut , ic  circa  conoidem 
parabolicum  Cylidtri  elliptici  cquealtos  , 
Qjopofito , fic  oftenditur  ptopof.  Ex  prop. 
*7.tr,  jo.  ira  refertur  SC  N D re&aagulum 
adreflanguium  d E l H , vt  ellipsis  N uBC 
adellipsim  1 H V ic  H '1 E i rcftandulum 
refertur  ad  reflangulumG  L F k vt  elliplij 
H«VI  adelliplj.uG  L X K . Sc  fic.fiplu- 
rinisafie  bafes  adlint.V( autem  balesrcflan- 
gula.  velcllipfesadinuicem  i fic  parallelepi- 
peda  ;quealta , vel  zquealti  Cylindri  fupet 
fliaf  baics cicflacx  ptop.  S.  tr.54  Euc  ad  iuc. 

JU  cicci. 


♦ A D E ;V  C:  A 

I d circo  parallclcpipcdum  fnpcr  BCN  Derie 
ad  paraDeiepipedu  n iuper  H ^El,  vt  Cylin- 
drtit  fu  per  M O BCadCylnidrum  Iuper  Mri 
JV  cllipfcs;  Et  parallcJepipedmn  fuper  HME 
1 erit  ad  ptrailcfcpipediif»  fuper  G L F K , vt 


XTyJindrus  cllpricus  ^quealtus  fuper  H M V I 
ad  eqaealium  Cylindni  iuper  ULX K*ldcoq: 
fi  coroll*  i-  pr.  ip.tr.  q.  Euc.  adauc.  erunt 
omnia  paralldepipcda  fimuliqu^  iunt  antece- 
dentia in  proportione  cum  conitquenri- 
bu$  ad  pmnes  Cylindros  antecedentia  pariter 
«3c  Jconlcqucnrij  omnia  iiinul  , vt  vnum 
antecedens parallclepipcdi|m  H D iuper  rc- 
<ianguluni  N L)  B C ad  aliud  antecedens  HO. 
Cyljndrum  iuper  dliptim  NOUC.Scd  hxc«x 
propoi  2).  tr,  34.  lunt  »yt  recta ngulutn  N p 
ii  C ad  ellipfim  NOBC.  Ergo  omnia  paralie* 
Jepipeda  erunt  ad  omnes  Cylindros  ix  1 6*cr» 
9 - Euc.  ad. vt balis rc&angvdum  NDBcad 
balitncliiplim  N O B C,  Si  aurem  multiplice* 
tur,  quantiim  queunt  multiplicari  per  lubdq- 
pia  11  djmljoncm  altitudinum, relinquent  pa- 
xallclcpipeda  a conoidequadriformi  re  <3  an* 
gulo,  «Se  Cylindri  ab  elliptico  quantitatem 
©nwidata  mi  notem  ex  prop.  14.  tr.  3 Qua- 
re dabitur  differentia  inter  ip.a  <ircumicop* 
ta  parallclcpipedj.de  eonoidem  quadritorme 
oblongum,  «Se  inter  < ylindros , «x  iphaeroidc 
ellipticum  omni.conccptib  li  minor,  de  ideo 
nulla  Igitur  xquabuntur  infume  paiallclcpi- 
pedorum  mulutndmi  conoides  parabolicuin 
oblongum  , de  Cylindrorum  conoidespara* 
bolicumelliprica;  bilis, Ucoq ; cono; des  pa- 
raboltcum  quadriforme  obiongum  erit  ad 
eonoidem  parabolicum  balis  elliptica.-,  vere- 
elanguiiun  ad  cllipiim  bjfim.  Licet  aurem  fi- 
gura oftcydat  quartam  partem,  intcllige  ta- 
men ex  pr-  18  tr9-p«a  de  totis  corporibusj 
qux  funt  quadruplo  maiora,  ficut  baies corii 
lunt  quadrnplo  maiores.  Poterit  etiam  vlii- 
tnaconclulio  deduci  ex  4,  huius;  nimirum, 
quod conoides  quad rangul t ad  eonoidem  cK 
(iptica:  balis  dicat  jplam  proportionem»  quam 
parallelcoipeda  ad  Cylindros, nimirum  quam 
UNDC  ad  B n P C.  Eo,  qupd  circumlcripta 
parallelcpipeda  ad  Cylindros  linr  vr  B N DC. 
ad  B N O 5 fic,  pollmt  circumfcribi  fuper  om- 
nem differentiam , qux  exiberi  poflit  mter  ip- 
fa,  & conoides.  0 


DA  V C T V M 

THEOR..VI.  PRjOPOS;  XKIII. 

Conois  elliptici  bafit  aquat  conum  prifmoticum 
eiujdcm  clltpticx  b.pt  aujdctn 
altitudinis, 

» k f , 

CIt  conois  ellipticum  'DOC  B , 'nempe,  cui 
O balisellipSs  A UOC  itque.  St  eiuntem 
altitudinis,  quam  habet  conois  ellipricu  A U 
OCB,  prifmatfcus  conus  V M N V Q,  cuius 
balis  M N L Y eadem,  ac  B D O C.  Dicoqne 
eonoidem  ellipticu  ADOC  Bxquarccon<-in 
prilmaticum  Y Q V MN  L.  Quod  vt  oftenda- 
tur  conoidi  elliptico  circumlcribatur  qua- 
driforme  conoides  ADTCB.S  paritet  co- 
no prifmjt  ico  circumlcribatur  prilina  eiuide 
balis  Ml’V  L,  cumcirca  eandem  balimcir- 
cumlcribantur,  eruntque  vtpotc  corpora  cir- 
cumlcripta  zqualis,  & timilis  balis- 

Pr.  propoi.  A BDOC  conoides  ellipticum 
ex  prop.  22.  huius  ett  ad  eonoidem  quadri» 
forate  A O I C e . v t balis  EUO C clliplis  ad 


B n T C reflan?ulum , nimirum  , vt  eadem 
M N L Y etliplis  ad  eundem  M i'  P L rsftan, 
gulum.  *»cd  vt  v;  N Y L ellipus  ad  M Y L P re- 
ctangitlum,  fir  ex  pr.  ».  huius  eft  ellipticus,  Se 
prilinaticuscoi.us  PN  «QL  ad  priuna  ‘PTu  . 
V Q_  Ergo  vt  conoides  parabolicuin  c|Iipticu 
As  uOQad  eonoidem  patabolicum  qua- 
driforme  a D IC  tu  lic  cft  primutictis  conus 
VQMML  Yad  ptiinta  V Q M Y.  ed  conoi- 
des  quadiiforme  A b ‘ C L/*quit  prilma  ep 
oftcdlis propoi.  20.  huius.  Ergo  etiam  ex  12. 
tr  g.  p.t.  Euc.  ad.uc  conoides  ellipticum  A 
Dut  H xquabit  conum  ptifmaticum  cllip. 
ficum  YiN  - Y V’Q_ 

COROLL, 

HInenedumipfum  cono'dc  parabclicum  - 
elliptica;  balis  Sed  fingulse  etus  por  io- 
nes cubantur,  ran. quia  e«  )j.  prop.  tt.p4.E11. 
ad. id  probatur  de  conoide  pdrabolico  rotun- 
do , St  cono  prilmatico  circularis  baTtsiQua. 
re  id  eodem  .rgumt  r,iy  poterit  diei  de  pani- 
busconoidis  parabolici.Sc  coni  prilmatici  el- 
lipticarum bafium.  Tum  quia  idem  valet  ar- 
gumentum iatn  fidum  de  pattibt-s  qu<  q:  mi- 
catis a planis  bafj parallelis, cum  per  ift.n,  ab- 
fcilioncm  ciuldcm  generis  corpora,  lf  altitu- 
dinis, Se  bafium  xquaiium  Y-  St  IE  remancit 
AlClHE.  ScVQKXR  V r.dc  eodem  mo- 
do argumentaberis.  Q od  autem  bales  tema- 
neant  xquales  ZS>  Se Tt,  Prob.  Quoniam  BC 
quadratum  eft  ad  Eri  quadratum,  vt  B A ad 
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4 P P E 

JAcxj.  tr.  2}.&fic  quadratum  DB ad  qsia- 
jdratuincl  Quare latusC  Bad  H E „ & BD 
ad  Hi  dupplicacanr  habcbuxit  proportionem  B 
A ad  t A.Idcoque.cum  fit  eiuidcrndupplicaia, 
trunr  in  eadem  proportione  Cii  ad  H E . & D 
t ad  1 E .ldcoqup  permutando  CladDif,  vt 
HE»d  IE.  Eaderi  e* dif.i.tr.jo.  (rtirrccla- 
gula  TB  4c  f E fimilia»& pxopter  hoc  ertthr 
in  dupplicata  ratione  laterum  CB  ad  H E,  vel 
D15  ad  1 E cx  pr-2i.tt.  io.  fciltccr  vtC  Equae 
dratumadirE  quadratum  ex  eadem  dtlppli- 
catani  habentixrationcin  iterum  CB  ad  H E. 
jc.  ex  j.  rr.  aj.  vt  B A ad  £ A.  Veriun  vt  B A 
ad  EA  lineae  liceft  L Qad  QS.ob  catum  aqua 
litatem,&*t  h Q adQ  S,  lic  Y L ad  11  Scb  pa- 
ralleiilmum  catum  ex  a.  tr.  io.  Et  ex  j.  ciuidc 
vt  Y Lad  RS.SicrcUanguluin MY  ad  retia n- 
culum  Z Sobcqualcm  alritudincm^iiare  ex 
itf.tr.  s>.  p.  a.T  B rcflanguUimcritad  F E re- 
flangulum.  vt  reUangt/lum  at  Y ad  rtflan- 

gulum  i SAedrcaingulumM  V,4t  7 |i.  Sunf 

^qualia  ex  Thefi.  Ergo  etiam  reaanguJum  F 
EmJS. 

EXPENSIO  III. 

DtConoidibus  Hyperbolicu  oblonge , drqua- 
. dronguU  bafis . 

HOe  corpus  miniis  vfibus  humanis  aptum 
eft,  roiniifque  cognitum>  Vnde  etiam 
breuius  de  ipio agemus. 

THEOR.  I.  PROPOJ.  XXIV. 

• • X ” ; % 

Concidet  Hyperbolicum  quadrat*  bafis  cH  ad  fo- 
notdem  hyper  >6Ucum  oblonga  bafis  ciufilem 
altitudinis  , rt  bafis  quadrata  ad  bnfitt) 
oblongam  rUKr.gulam . 


PRob.  eodem  modo  ac  prop.  p.  h.  folam 
praei upponendo  figuras ^DQ_C,BA  LG,3 
A N F clitpicscirc.adcan  propof.remrttinms 
lc&orem.  Idem  quoque  infertur  corolb 
Prsccor  femore  vr  pr.46.  tr.34. linea  9.  deleas 
cu!  parelletepipedum-y  Jt  cqt.  & reponar  prifma* 
tifquc.  P.t  coroll.  intelligatquod  iruiolticrum 
/it  arquale  quatuor  prifmatibus'»  &;  quaruor 
pyramidibus»  quarum  altitudo  (it  differentia 
inter  ER  applicaram  verticis»  $ E K:  bafis 
vero  ipiornm  triangulum  E B. 

PEFJ  Ni  TIO. 

Cylindrus  hyp-rbolicus  Corpus  duabus  byper - 
bolis  parallelis  cotite  fum  , fa  perfic icquc  tur- 
ua  illas  hyperbohs  rcff.  ngul.>  ,&■  tuxia  earum 
' ambitum  fe  curuante,& [u perfide  plana  per  ap - 
. piicat.is  extr-  m.u  bypobolarumduSa. 

FiqiieSylindrus  hypcrbolicus  a bhalg. 

vt  'figor- prop.  2 y - cit  corpus  duabus  hy- 
p crbohs  jhbi\'c'K  contenrum»  fuperficie- 
que  cuma  hbc  g,  & piana  baigaftaper 
applicatas gi,&  ab.  <5c  retia  ad  axcsci»ah. 


N D l x ‘ V - # 

DEFINITIO. 

Gcfiio  rr.  hcc  Cylindro  duplex  fieri  pote/1 , vel  pia* 
no  atf  oper axeinic,  jc  latus  bg»  Vtcft  cj  1, 
velpl^ioaclp  per  applicatam  g i;  iarii  vero 
oftcnmm  eft  hanc  icti  joocm  cflc  hypcfhol* 
w.  16.  tr. 23«  vc  etiam  diximusde  parabola. 
Quare  remanet  oltcndcndum , quod  etiam  c 
i iit  hyperbola. 


THEOR.  I/.  PROPOS.  XXV . 


Coni  paraboli cifcflio  per  axem  byperbol*  Ad? 
Ices  t&cumtpja  angulum  quemiunq: 
faciens  , hyperbola  eH. 


Cit  hyperbola  bafis  c g I Cylindri  hyperbo? 

lici  a b c i g.f  t per  axrm  ip fius  j educatur 
planu m c i f » quod  lccer  latus  g b.  Dico  c i g 
Cffc  hypcibolam* 

Probatur  ex  prop.  6.  m?.  Euc.  ad.R  ciTan- 
gulnm  ex  X K » & X c cft  ad  rcftangulum  ex 
c K&  cc,  vt  quadrarum  X n ad  quadratum 
pe;  quadratum  vero  X h ad  quadratum  p e 
efl  > vt  quadratum  X m .d  quadratum  e Prob. 
fimilirudinem  triangulorum  parallelis  con- 
tentorum lateribus  x n,  & e p P.Viqnidcni 
plana  eorum  prarfuppo- 
rmnrur  dudla  parallela 
plano  f i g.  Qiarc etiam 
lcdlioncs,qu^  ‘unt  late- 
ra triangulorum , erunt 
JCc  Ve/|  /1/1  parallela  inuicem  ex  tr. 
T — v \k\T  v I 2 z*  pr.  14.  i>uamobrem 

cx  16.  tr.9.p,2.  etiam  qua. 
drarum  X m erit  ad  qua- 
dratum P E,vt  reflan* 
gulum  cx  X K.X  Cj  ad  rc&angtilum  ex  c K Sc 
cc.  HxC  autem  cft  cfTenralis  proprietas  hy- 
perbolarum  ; quar  demonftrat  pundi  m&P 
epe  in  hyperbola, ficur,&  dc  quihudibcr  a Ii  js 
idem  oflendi  potcfV.  dcoque  cum  omnia  pnn- 
£Ia  irr linea  f » m.  P.e.  oflcndanYur  r^f  in  hy? 
pcrbola,erir  ipfa  plana  fupctficics  hyperbola 
i mei. 


JHEOR.  III.  PROPOS.  XXVI. 


Dimidium  quarta  partis  conoidis  hyperbo’ici  rA- 
long*.  rei  quadrat*, reff  ntul/eque  bafis  rflCyr 
Itndrt  hy,  erbolici  f uflum  fettum  per  latus  Cy~ 
lindn  »& aXcm  byptrboi*.\ 


PRob. ex  fig,prop  t8.&  24-fir  p.huius.  Nam 
exdef.  illa  cft  fc&io  fruifi  < ylindri  hy- 
Pcrbolici»  qnx  continetur  fuperficie,  plana 
triangulari  I f g , qualis  cft  H:  E ♦ fuperficie 
fg  mcplaro  hyeerbolar  i c g*rcdla  ; & circi 
illam  flexa,  & talis  cfl  ATbCKQ  norma- 
lis hypcrbol^  A H G ,<5c circa  cani  flex  i,  vel 
etiam iupetneies  AO  H C eiuidcm  rationis, 
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i;  tindcmpUnocgf  iperaxemdu&o,  & ad  fis  A G zqueturbafiN  M.  Dico  hoc  prifina, 
hVpcrbolam  i e g inclinaro  > & tale  planum  hancqitcpyramidemC  » A F G xquarl  co- 
ctt  A T £ B dnftum pct  axem  A B,  dc  kd  hy-  noidi  hypcrbolico  LNMQ  oblongx  bafis  re- 
r Oangulx  ciuldem altitudinis.  Quod  vt  pro- 

bemt  fit  ptiimajtc  pytamis  E n m F g eiufdcm 
^ conditionis,  8t  rationis  i quam  deicripfimus 

ptop.  56.  tr.3'4  Euc.  ad  xquantia  hyperbolh 
I //  \ / P cum  quadtifotme.  Nempe  latus  trianguli 

bafis  prifmaticxgE  fit  eadem  ac  PX  altitudo 
T * hyperbolae,  & f g$quet  applicatam  infimam 
' / W—  - .L/ Y— * 11  OX.dcmaxima  fm  velgtzquer  tangentem 
Xy'  \ verticem  P V dc Ft  differentiam  inter  X T,dc 

» — mC  Jg  P V,ita  quodgF  equetur  X T.dc  f gipliO  X, 

|/  Jp TZ5^-  ~‘is  & ideo  F f quadratum  OT  quadrato  cqUetur: 

yS  Quodcotpusex  prilmate  pytamideque  con- 

■g p— — 1 — ^ flatum  a-quat  hyprtbolam  quadriformem 

■"  ■“  quadratx  bafis  vt  ibi  ollendiirus. 

Pr- Itaellcx  24  h.  conoidcs tiypefbolicutn 
perbolain  A BC inclinatum,  vel  etiam  pia-  quadtifotme q quadrat?  bafis, ad  rettargtilx 
num  A O H B eiufdem  qualitatis;  Vnd4  A T bafis  conoidem  hypeibolictim 4-vt bafis qua- 
EBC,velAOHBC  etit  (rufium  Cylindri  dratum  5.  ad bafitn rcilanf.ulun14.Sed vt ba- 
fcypctbolici oblique lefcfti-  r fis  quadratum  5. ad  bafim  reflangulum ita 

eft  bafis  quadrata  a.  ad  bafim  reAangulam  t, 
citm  fint  aquales  bales  ex  conflructione.ni- 
THEOR:  IV.  TROPOS,  XXVlI.i  pe  2, 5 dc  4,3.  Sed  vt  bafis  2 quadratum  ad  ba- 

fiiti  3 reflangulum;  ficeftfrilma.pytamilque 
elata  fuper  quadraturo  2 ad  prilina  pyrami- 
denique  elata  fuper  retlangulum  3,  ex  1 hu- 
ius cum  fit  eiufdcm  altitudinis.  Ergo  ex  10- 
tr.  9.  p-  2.  ita  erit  priima  pyramitque  luper 
quadratum  2.adprifma  pyramidemqnc  iuper 
rcU angulum  3 vt  conoidis  hypetbolici  pats 
quarta  luper  quadratum  s ad  conoidis  hyper. 
bolici  quartam  luper  rcuangulum^.  Sed  eo- 
noidis  quarta  s.  xqnatur  ptilmati  pyrami- 
dique 2. ex  pt.  }6.  tr.  24:  Ergo  etiam  conoi- 
dis quarta  pars  4.  zquabitur  prilmari  pyrami- 
dique 3 cx  ptopof.  1 2- tr.  9.  Euc.  ad.- 


Conoidis  hyperbolici  quarta  pari  oblonga  bafis, 
rcdangulaque  ifuat  prtfma  , pyr.imiden.aue 
eiu/dem  altitudinis,  cutiir  prijmans  bafis  tni. 
gu laris  conflet  cx  applicata  breulori  ,C  infima 
minans  pro  vno  latore  ,& axe  , <&*  altitudine 
mataris  hyperbata  tfformatr  icis  pro  aho.Jltir 
ttedo  verieiut  fit  tangentis  maiorisvcrticcm. 
‘Jit  bafit  pyramidis  confice  ex  altitudine  cade, 
feta  hypcrholn  efformatneis  ,&  bafis  babeat 
latus  appltiatam  minorem,  & alterum  latus 
dlojferentidm  inter  tangentem  verticis  longto . 
trcn,&  applicatam  longiorem , 


Sit  prilina  C A F D , cuius  altitudo  A H fit 
eadem , ac  applicat*  ad  vcsticcm  K Q.  Eli 
enim  applicata  verticis , quia  fi  prolungctur 
Lk,  vique  diim  conucniat  cum  MQerit  L 
K ptolungara  axis  tota  ttanluctla  hyper- 
bolx , vt  debet  lupponi.  Bafis  vero  triangu. 
Jum  AC*  conflet  ex  AC  altitudine  eadem. ac 
L A'.dc  A Bpquct  applicati  L N minoris  Hy- 
pcrboly  L K N.  Pyramis  vero  fit  DFU  altitu- 
dinis eiufdcm' AC-  vt  L KA  bafis  cius  fit  dif- 


• '1 


ferentia  E G inter  K Q tangentem,  & L M ap- 
plicatam maximam  maioris  Hyperboli;  ita 
vt  *G  zquetur  LM.dc  AB  ipfi  EN; Jc  ideo  ba- 


tHEOR.  V.  PROPOS.  XXVIII. 


Conoi der  quodcunque  bypcrbolicum  quadrata  bafit 
ad  quodeumque  conoidcm  byptrbohcum  ellip- 
tica bafit  cft  , vt  bqfis  quadratum  ad  ba- 
fim cllipfim 


PRobatur  vtendo  fig.  prop.  16.  & fuppona* 
tur  fiCON  A efle  conoide  hypergolicnm, 
vel  eius  quartam  partem  ellipticae  bafis,  quod 
melius deferuir,  dc  idemfupponatur  de  cot- 
porcABCN  Drc&angula.  bafis  ^qucaltx, 
quotum  axis  diuidatur,  in  quas  libuerit , pa  t- 
tcsxqualcs  > dc  agantur  parallela  plana  balt 
B D per  lingulas  diuifiones,  luperque  illa  g di- 
ficcmnr  parallclepipcda  xquxalta.vt  lunt 
diametri  hypcrbolici  partes  intcrceptp,  ficut 
S circa  conoidem  hyperbolicun.  Cylindri 
elliptici  xquealti . Qno  polito  fic  oltcndi- 
tutptopofitio.  Ita  rcfciturBC  N D tctlan- 
gulumexprop.  27.  tr.  !o.  ad  reilangulumM 
F I M vtcliiplisNOBC  ad  dlipfim  MH  VI 
At  M H V I rcflangulum  refertur  ad  tctlan- 

f ulum  G L f k , vt  clIiplisHM  V 1 ad  cliip- 
mGLXK.dc  fitfiplurimxalipbafts  adfint, 
ad  inuicem  refetuntur,  vt  autem  rcttangula 
ad  rcttanguU.dc  ellipfesad  elJipfes , fic  pa- 
5 i ralle- 
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ralklcpipcda  sequcalta  cjr  rfttaagulis  ad  in-  Tum  cft  nobis  aliapi  'eiusdem  corporis  cuba- 
iiicCm  , vtcllrptjd  Cylindri  sqacafti  iliis  ad  tioftem  ftadcre,  partium  quoque  ipfio*, 
imiicern  ex  prop.  s.tar.  j.  &p.ji  p.  2.  rr.  34.’  tquod  fupra  nonprjftauhnus,  / 

ld  circo  p^rallckpipedum  ex  7^  13  R C.con-  - ' 
fu  rgen  Terit  ad  parailelepipedtim  luner  H ME 

1,  irtCvlindnis  cllipticusclcnartjs  ex  NOtC  » JHEOR.  I.  P£OPOS;  XXIX. 
ad  Cylindrum  exbali  VlHVl,  A parallclepi-  \ 

pedam  fnpcr  MHE!  bafi  locatum  erit  ad  pa- 

ralicJcpipcdum  fuper  CiLFJf.  vi  Cylindrus  cl-  f rufium  coni  cylindro  tquealrd  ,&•  bafi fuperi-rri 
lipticus  xqueahus  cx  bafi  elatus  MHVl.ad  * inixo  4 fu  at  pnfm  <*  ; pyrafntdennjue  <utu  culta, 
ffquealtuill  Cylindrum  fuper  GLXK*Ideoque  prifma  quidt-m  fuperbaf{m  nOar^ulam  tx  dif- 
ferentia radiorum  pra>no  latere  penpheri 4 

minori  latere  aquali  pro  alio,  Tyri  rpidtm  "Peri 
\.  f u per  bafim  , dlff ercr, 1 ia  radiorum,  & pcripbc- 

7 I » param  comprcbenfdni  eUuentur.  , • 


~^4Krr 111  Anc propof.  oftendimys  pr.29.  tr,  z^.fcd 

H -5r-- — A- A fubobicurius.quod  rr.  1 j:  eundem  fua- 

>.  j damcntali  diametrum  pro  radio  aliquoties 

obrepferit.  Vndc,  cum  hcc  dicendis  ltcrn.it 
. \ tJS  l bafim  dilucidius  trademus.  Dicimus  itaque 

J 1 AHflCFDfruftumconi  ablaio  A HH  1EO" 

\ lindro  gquari  priimati  JO  u N P Q,  quod  na- 

C D beat  ba fim  , cuius  iatus  Q V ^quetut  f gmen- 

• 1 ’ toC  Idiffcrentic  inter  radium  X’ D,  & % B»& 

ex  coroll.  2.  prop.  19.tr, p.Euc.  ad.  erant  om?  aliud  larus  V Qjninori  penpheria:  A HR  C> 

nia  parallclcpipeda  , qug  funt  antecedentia  lindri  $quetnr.Scd  non  folum » Ferum  it>n* 

proportionis  fimul  cum  confequentibus  ad  £tum  pyramidi  N PQR,  cuius  latus  PQjrquct 

omnes  Cylindros  fimul  antecedentia  item»  & O V feu  C 1 eandem  radiorum  diifcnnriani, 
comequentia,  vt  vnum antecedens  paralie-  &Q  R fit  xgualc  larus differentiae  peripheria- 
lepipedum  fuper  re&angulum  N DB  C ad  nam  AHB.S  D FC  qux-  ambo  fint  «queaiu 
aliud  antecedens  Cylindrum  fupetcllipfim  Jpfifrufto, ic. altitudinis.  1 A»  v *«,. 

NO  B C.  Verum  ifta  cx  prop.  23.  «-34.  funt* 
vt  rc&an guluin  N i>  BC  ad  ellipfim  NOBC: 

Ergo  omnia  para llcl epipeda  erunt  ad  omnes 
Cylindtosex  t6.  tr.  9.Etic.  ad.  vt  bafis  re&an- 
gulum  NC^D  ad  bafim  elliplim  NOBD.*  Si 
autem  hxc  multiplicentur»  quantum  queunt 
multiplicari  mediante  fubdupla diametri  di. 
uilione  excedent  papallclcpipcda  conoidem 
hyperbolicum  rcdtangulx  bafis,  & Cylindri 
conoidem  hybcrbolicum  elliptica»  ba lis  qua- 
.ritate  omnt  imiginxbili  minori; quo pofiit 
exiberiex  prop,  14  tr.  jj  /dcoque  contcmti- 
bili,  A pro  differentia  non  adducenda»  QuI- 
obrem  aquabitur  infinita  parallelcpipcdoru 
multitudo»  Bc  conoides  hyperbolicum  bafis 
oblongx»  lictae  Cylindrorum  jnfinira  mu l ti- 
ni do  ;ac  conoides  byperbolicumcllipticac ba- 
lis.<^iapropter  conoides  qiudriforme  hyper- 
bolicum  bafis  rcdangul^  erit  ad  conoidem 
hypcrbolicum  bafis  dliptic^  vt  rettangulnm 
balis  ad  cjlipflm  bafim.  Licet  autem  fig*  ofte- 
dat  oflauam  partem,  intdligc  tamen  dc  totis 
corporibus  cx  pr.i  8.tr.9;p  2.  qu«  funt  quadru 
pio  maiora,  licutcoru  balis.  Potcft  etii  trahi 
vltimacofequcntia  ex  prop.+.huius.quia  talia 
corpora  circumtcripta,ncmpc  parallclcpipeda 
atq.Cylindri  funt  in  cade  proportione  qu^.cft 
balium:  ac  ea  .q  ie  circumlcribunt , nempe 
conois  rcflaugul^  ad  conoidem  cUiptiCf 
bafis. 

EXPENSIO  V. 


Quod.vt  probetur, fiat  reftaneulumSVR.cu- 
ius  latas  SV  xqueturradio  C X;dc  V R peri- 
pherix  maiori  C F D ,dc  luper  eam  cijgatut 
pyramis  T R S V normali  latere  T xquealto 
acconi  axis  X G,ag.*turvju  ad  eaddrm  elc- 
uationemX  Z planam  V MN;  denn  tatnrqut 
normale  ad  baiim  planum  OMN  P,  dc  P NQ. 
Eritquc  formatum  priima  0.v*iV  *NPQ,dc 
pyranvs  PNQH.:dc quibus  qftendendoxft  tru- 
ftum  coni  Cylindro  cxcauatil  Cp  yAHBA  cis 
arquari. 

Prob.BafisCF0  circulus  xquatut  bafire* 

angulo  Sv R ob  radjum  CX  ^qualem  lateri. 
SV,5c  CF  l>  peripheriam  aequalem  lateri  V 
Rexprop.  j.tr.  30.Euc.ad. 

Vndc»  & pyramis  R$  1 V aequabitur  cono 
PFCG  cx  coroll.  3.  tr.  24.  pr.  2,  viodo,  vt 
CFDperipheria  ad  AHB  peripheriam  ex  43« 
tr.  to-£ucl:ad.  fid  XC  radius  ad  A Stadium 
fed  vt  XC  radius  ad  AZ  radium  - Ita  cft  XG 
altitudo  ad  Z G altitudinem;  A ita  squales 
STadYT.  Srd  vr  ST  ad  Y T ,ira  sVad  VM 
& VR  ad  M N ob  fimifitudinem  trianguloru 
ex  q*tr.  10.  Quia,  vt  funt  parallela  piana;  fic 
funt  parallele  fcilionesncmpe  ipforum  late- 
ia  S V , dc  Y M , dc  V R ,t  & M N cjc  14-  it-  ia* 

Ergo 


Dc  Annalis. 

Ropofi  19:  A 20.tr.  34.  Annulos  cabaui- 
musjScd  Urcuius,  A fuboblcurc.  Vade  vi* 
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i 530  . vt  XC  ad  A Z ficS  V ad  V Af.  Igitur  ex 
ii»  lib.  9.  p.  2.  cum  XC»  & V t;«qnentur,ctil 
/1  Z»&M  Venitu  «.quales*  Etparircri  i<a  cni t 
pcriphcriaCF  peripheriam  A Hfi,  vt  V 
K ad  M N.  ^cd  cum  fi  c CF  p,  & V ,11  «qua- 
les cx  Thefi,  etiam  ex  i 2.  lib.  9-  p 2:  AH»,  de 
M N erunt  cqualcs-  Cuiin  /nque  M M lartis,  de 
AHB peripbcria ,$cut  <5c  Y VI  aliud lanjs, -Se 
A Z radius  aequentur  quoqne.erunt  ex  prop. 
3.  tr.  30.  bafisA  HB,  & Y M N equaies,  <5c  P 
S O «quabitur  quoque  ipfi  A H B.Quamobre 
ex  coroll. prop.  3.  tr>  z\.  aquabitur  pyramis 

Y TM  N,  & conus  A G,  vrporc  «qualis 
balls,  & «qualis  altitudinis 'tcuc  eriam  prif- 
ma  SOP  Y MN,  df  Cylindrus  1 E A H fi,  Abla- 
tis itaque  iftisxqualibus  ab  vtriiquc  prifma 
quidem  SOHY.vi^.dc  pyramis  Y M N T i py- 
ramide maiori,  & < ylindras  I E AHB,  co- 
nufque  AHBG  2 cono  maiori  C G D.rcfta- 
bunr  prifma  QVP  >viN.  & pyramis  PQNR 
^qualia corpori circumambicnti CFDl  EA 
H b.  lam  vero  pater,  quod  QV  r icu  «qualis 
PQcft  differetia  maioris  radii » V vel  -t  X ab 

Y M vel  cquali  A Z.'  icur  QHcft  differentia 
peripheriarum  V K , vel  «qualis  CFD  peri- 
pheria  ab  V QJV1  N «qualibus  ipfi  AHB  per 
lipheriz. 

COROLL.  I. 

EAdem  propofitio  eft  dc  Cylindro  vacua- 
to frulto  coni  xquealto,  & bafi  interio- 
ri inixo.vt  cfi  C/A  DEr  .‘«quatur  enim  piif- 
wati  MOV PQN  , cuius  bafis  comprehenda- 
tur i reda  «quante  peripheriam  urinarem,  <Sc 
differentia  radiorum  eiufdcm  altitudinis  M / 
3c  pyramidi  PQR  m N, cuius  altitudo  PQ  ae- 
quet differentiam  radiorum:  bafis  vero  qua- 
drata fit  NR  altitudinis  eiufdcm  N Q»  vel  M 
V,  ac  efi  A I,  & differentia  peripheriarum  Q_ 
R»  eadem  vero  eft  ofteofio;  N »in  fiat  redan- 
gulum  triangulum  ">V  < «quale circulo  AHB 
cx  prop.  3.  tr.30.  6c  fuper  jluid  erigatur  pdf» 
ma  emidem  altitudinis  ,ac  Cylindrus , & py- 
ramis ciufdem  altitudinis,  Y i ac  conus.  .Nam 


pypamis  Y T M N eiafdctn  altitudinis  HG«- 
quabitur cono  A » GH:& coroll.  prop.  3»tr. 
34.  & pyramis  S I PO  oftenia  cfi  in  contextu 
huiuspropol.«quali*_cono  refiduo  C1  DG.fc 
ex  prop.  ? 1.  tr.30.  prifma  $qua-* 

bitur Cylindro  AI  L H tt.  Quamobrem  rcii- 
dumn  corpus  OVPQMNKm  «quabitur 
reiiduoCi  A U)  E fi.  Hoc  aurem  corpus 
confiat  prifmatcO  V M P Q_£I,  & pyramide 
bafis  quadrat*  P QN  in  fi. 


TBEOR.  II;  PROPOS.  XXX. 

, •*£-*  - .»'%,••  • ».'•■  ^.v* V.  . v- 

. • » I _ 1 'g  L - 

Cylindrus  cattus , vel  aunului  quadrangulus  edi 
squali f par. i/lclcpi  pedo  eiu/dem  aleitudiHi/*  cu- 
ius bafis  rcRavgulx  vr.u  latere  xquetur  p^riphe 
rixmmoriinterm  ambitus  alio  differenti* 
radiorum,  & pnfm.it r,  cuius  altitudo  eadem, 
dr  bafis  >num  htuj  differentia  eairm  (it , aiiud 
autem  differentia  peripheriarum. 


Sit  annutus,  vel  Cylindrus  caqus  KGLHA 
FCIO  K DE»  q uem  tamen  appellabimus 
fcreu  iiis CI HA.  Dico  quod  hic  «quatur  pa- 
rallclepipcdo  P T eiufdcm  altitudinis  px, 
c B,  cuius  bafis  rcdangula  fi  S P L obr ineat 
latus  fi  P «quale  interno  circulo  loK,5t  aliud 
7 Z^qualc  dilTcrcntiz  K DradijX  D maioris 
a minOri  X K 5c  infuper  «quarf  prilmati  Q^vi 
RsTciufdemaltitudinisi  cuius  bajis  Q_K  S 
confcquatui1  latus  idem  R ■ «quale  ipii  ditfcr 
renri«  K D.  & aliud  «quefur  diif  rentiae 
ambitus  C E D ab  ambitu  minori  i O K jxri- 
pheriarum. 

Quod,  vt  probetur,  fiatpnvma  QPy  Y V 
cuius  ba  fis  rcdangula  QV  P obtineat  lauisQ 
P «quale  Peripherie  CEO,  A larus  l*V  «qua- 
lC  radroXD.  Dcinac detruncetur  ^V, «quale 


radio  X K minori , & per  pnndum  Z agatur 
planum  T Z parallelum  bafi  MP  »&  affero  Z 
^quari  peripheriz  l . . k . 

Probatur  aurem.  Quia  peripKcria  CE) 
cfi  adperipheriam  IOk,rt  radius  a D ad  ra- 
dium fc  X.  Sed  vtXDad\  K,  nc  cfi  P V ad  Z 
V latera,, & vt  P V ad  Z V lar«  ra.- Sic  Q P » L 

5 Z latera.  ErgoC  E D peripheria  au  O K 
peripheriam,  fic  latus  QP  d Z 'cd.Qp*- 
quatur  ex  l h^  fi  ptripheri*  C F D.  ‘ rgo  * Z 
expr.  ia.  tr  9.  p.  2.  peripheriz  I i/:.rtaiisve- 
r6QP Vredangulaex  prop  3,  rr.  30.  Euc. 
adauc.  «quatur  bafi  circulo  E ) , co  quod 
latus.  P V «quetur  radio,  ic  QP  prtiphcri«. 
Ergo  etiam  rcdangula  bafis  ZV  ex  cadein 
prop.  ob  eadem  rationen  aquabitur  bafi  cir- 
culo l O Jt.  Ex  prop  verb  ?.  tr.  24.  «qiubun- 
tur  UDU  Cylindrus  torus  (olidus  ccmltde- 
ratus,& pritma  nMV j quod finr  Cylirdius, 

6 pritma  mper ?qualc^alcsCEDc«rcuhim» 
de  Q^P  V triangulum,  ad  camdcm  altitudine 
df  «quabuntnr  quoque  Cylindrusl  O K * L 
H*  3c  prifma.  Y Z V T ob  eandem  rationem  al- 
t»tu. linis eiuldcm  C 11 , <St  «qualium  balium 
IO  K.  circuli  & trianguM  R VZ  Aufer  itaque 
«qoaJu  illa  duo , Cylindrus  I'  KGH.dc 
pruma  SL  1 V refiabnnt . 1 H A aufiulus 
lolidus  quadra:igntus  , Cylindruique  cauus, 
& corpus  Q_PT  Z «qualia:  Age  per  T pianti 
T K h parallelum  plano  N Z,  dc  fit  c parajiclc- 

pipedum 


A p PENniX 


pipedum  T P,  & priftn»  Q T.  PatSramcin  ex 
diftis  P Z e quari  diftercntix  radiorum  kD>& 
Q_  fl  pcrichcriarii  difTcrcntiapcii  QP  zqtie- 
turexThcfi  peripheris  maiori  j&  Z5.  ofl.cu- 
!a  Iit  aqualis  peripheriz  mmoii. 


THEOR,  XII.  PROPOS.  XXXI- 


Cylindri! l obliquus  efi  iu/eripti6His  prifmatibus, 
pyramidibus,  0-  paralleltpipadis  in  infinitum, 
bimulas  quoque  annalis  quadnfcrtmbus  , vel 
Cylindris  eout  fermento  canosi  j,  v,l  feqmcntit 
Conorum  Cylindris  vacuorum  in  infinitum  . 


DVas  partes  habet  hac  ptopofitio . quas 
lingulas  oftcndetnus,&  primo  dc  C y- 
iindris-Cylindrus  detur  a ECDvt  videre  po- 
tes in  fig.  i.  grop.  22.  fequvnti  cuius  ledi  io 
obliqua  AZB:  At  D A maxima  linea  perpen- 
diculatiS.  B C minima. Scccrur  vero  di . metet 
in  quaslibet  partes, St  per  lectiones  agantur 
plana  tediioni  AaCD  per  axem  normalia , Sc 
parallela  lectioni  D Ai  nempe  GH'  \,  St  L E 
FZ.Stczr.  ducatur,  deinde  planum  A HID 
per  lectiones  DA, it  HI  parallelas  ex  eftofiio- 
nc>&  planum  HG'  P rallcju  piano  lN  Dpec 
tectionem  H G.  Paret  itaque  A/GH  1 ND  efle 
pri ima, quia  cft  politum  no  nialiter  luper  ba- 
les triangulircs. St  parallelas  N 1 D,  St  GHM. 
Patet  quoque  M G H A efle  pyraniidrm,  quia 
luper  balim  triangularem  MHG  in  A yciti- 
cem  definit. 

Ducatur  pottea  planum  Q_HT  / paral  Iclum 
fcttiom  peraxemC  B A D,Sc  L E F Z pla- 
num parallelum  plano  ® H 1 M.vel  reflangu- 
lum[  quod  reddit  in  idem)  plano  pet  axem  A 
BBC.  Bafis  amem  O L qX  fit  parallela  piat 
no  F E H 1.  Itaque  O E N P ctir  parallclcpi- 
pedum,  vrpotc  contentum  (upctlicitbus  pa- 
rallelis cx  clledtionc  luper  balut)  redtangulii 
Pn  vel  O X,.Quodfi  ducatur  planum  HZ  F / 
per  iectiones  parallelas  FZ.  & Hlerit  corpus 
O L [ F P Qprifma  ,ScniHOQ_LGX  cit 
riima.quod  iulideant  balibus  ttiangulari- 
ns  Z Q O;  & L G -V,!intque  redlagula  cotuin 
plana  F O,  & Z P.Sc  Q_1  in  vno,  at  H L,  «Aeli. 
StX/tinalio-  Quamobrcm  ZQ_p H refidua 
*rit  parantis, cuius bafis  Z O vertex  H-Tan- 

demQ_j7^  * erit  p/ramis  balis  quadrangu- 
lati Si  quidem  parallclcpipedum  6 9 8 4.  E T $ 
2:  cft  minus  ob  finurti  minorem  i|.  qnam  EF 
Quare  relinquit  planum  P F 87  bafis  priima- 
tis  8 4 5 7.  Sc  planum  S 7 Q^Z  quadrangu- 
lum bafispyramidis  8 Q_Z  74.  licut  relinquit 
ptjfma  Q_L  6984.  Itaque  i medio  centroqi 
L [ursum  pyramides «uz  comp.entpriirnata 
funt  triangulares.atlcenrroL  deorsum  iunt 
quadragularcs  quod  obicruidu  cftob  ea, quae 
poftea  dicemus.  Patet  vero,  quod  in  infini- 
tum deferibi  pollint  diuidendo  A B in  plu- 
rcs.vel  plures  partes  fubduplas  in  infinitum 
Exiftimamus  autem  notum  ,ablq;  particulari 
dcmonftratione , partitu  cx  diuis  toto  libro 
parrim  exanimi  conceptu,  quod  quanto  ma- 
gis inferiptio  multiplicatur  co  minas  reflet 
de  Cylindro  ablato  corpotc  incripto , mi- 


inoique  inter  vtrumque  relinquatur  diffe- 
rentia. 

Iam  ad  edocendam  fecundam  partem  dc* 
tur icmiannulus, cuius letiio  tottmda  AI  B, 
Ct  vides  pr.  feqticntis  fig.  2.  cuius  ambitus 
centrum  (it  V,St  ducatur  notmalisab  ipio  V 
K.Diuifodiametto  L m quotlibuerit  partes 
ducamur  nqrmalcsG  H;St  L T Ac.  per  quas 
rramcant  Itipcrficics  Cylindricx  H G Nf  ic  F 
TE  I ,&cct.  Feratur  'ero  linea  per  A H vfo; 
ad  normalem  V K;&  yunfito  K inanente.ipfa 
fetatur  per  ■»  R D.  circulum.  St  cx  defi  1.  tr. 
24,  defetibet  conum  dc  H I Icilio  infiuper- 
ficiea&ruli  conique  erit  circulos  cx  dcf.2. 
tr.  2}.  quod  aquidifter  bafi  A D.QuamobrS 
ii  auferatur  Cylindrus GHlN>culus  hafiscir- 
culus  GRN.reniaricbit  frufiii  coni  C.HADNI 
ablato  (ylindroeiufdem  altitudinis  HCRIN 
Idem  dices  de  cono  Y H 1 , ablato  Cy- 
lindro  Q.T  P F.  De  cetero  vero  que inferi- 
benttir  crnnt  Cylindii  e cor.tra  ablatis  conis 
P s I T7Qctit  tylindri  F F T 
5ic  eorpus  reliduu  ablaro  ennociuldf  bafis  F 
4- 1 ,EB  9781  j erit  reliduu  Cylindri  827P  abla 
to  cono  ciutdemba  lis  867.  tatet  autem  quod 
QH  L G I F N t inliflcns  lupet  bafim  annu» 
lum  planum  ZGR  8 N E fit  annulus  quadran- 
gulus t fient  ,&  Q_L  7 9 I I 2 E ob  lectiones 
quadrangulas Ql  GH,St7pQ  I.  Ex  flimo 
autem  clarum  , St  euidensquod  hzc  inferip- 
tio poli  t multiplicari  in  infinitum  perfubdu- 
plam  dian  etti  diu  I onem  ficut,A  euidens 
per  tc  efle  icmio,  quod  quanta  magis  hzc  in- 
feriptio  n ultiplicatur  tanto  magis  abiumat 
dc  ipfo  annulo.  licet,  & breuiter  pollet  id 
probati  intelligendo  tum  dc  annulo,  tum  de 
Cylindro  in  ptima  parte  ptopoi.  inicripto. 
Nam  quo  minor  cft  y ortio  diametri , eo  mK 
nor  elt  chorda,  quo  vero  hsrc  eft  minor  , eo 
portio  circuli  , quam  abuindit  minor  cft, Sc 
quo  hxc  elt  minor  eo Cplindracenm  corpus 
fuper  ipiam  ad  eadem  eicuationem  ercCtum 
minus  cft,quare  cu  per  continuam  inictiptio- 
nem  circuli  bateos  remaneat  feinpcr  minus 
reliduum , lic  St  de  Cylindro, Sede  annulo, re- 
manet lempcr  minus  reliduum. 

THJOR:  IV,  TROPOi.  XXXII, 


Si  fi*  Cylindrus  obliquus  altera  bafi,  cuius  misi- 
m r normalium  fit  aqualis  mmim*  ptriobcria , 
anuuli,  & minima  msmma:  Bafifquc  <p/a  reda 
/cilioni  annuli  per  vmbelicum , /eu  totius  annuli 
centrum  traujeunti , fit  aqualis  circulus  , -dica 
Cylindrum  annulo  cfie  aqualem: 

Sit  Cylindrus  circularis  *»CD,  cmiusba- 
fis  obliqua  A Z B , reflavero  DF  c,  Sc 
hzc  zquetur  ATB  circulo,  icflionique  annuli 
qu?  ii  continuetur  per  vmbelicum.  St  cenuii 
V tranteat.  Maxima  vero  linea  bafi  norma- 
lium DA.  fit  zquilismaximx  periphetiz  A 
R D annuli , Sc  refta  C B zquerur  minitufl 
peripherip  B C in  annulo.  Dico  hunc  Cylin- 
drum annulozquati.  Licet  autem  medietas 
gnnuli  in.figura,  vt  vitetur  confufio  tapre- 
belentetur.intclligcndum  tamen  elt  de  toto 
£tdc  totis  pctipbcrijs. 


A D E V C:  A 

Proba ttir.  Infcribantur  enim  portiones  to- 
norum Cylindro  vacuatorum  , & conorum 
<ylindris,amiulorumque  qnadranguloru.pro 
vc  in  procedenti  docuimus  in  annulo.. In  Cy- 
lindro vero  cuius  altera  balis  obliqua  AOCB 


•rimata, pyramides,  A parallclcplptda  «que- 
alta  f .ciendo,  quod  parus , dxainvtri  O c ba- 
fis  Cylindri  x pientur  partibus  lingu.z  fingu- 
lis  diametri  D C Icflioni*  all0“  '•  _ . , 
Produfla  autem  \n,  A OB  in  Cyiindro, 
donec conutmant  ine, erunt  xqualcs  lineis 
annuli  A V,  A B V.  Siquidem  ita  clt  A . V ad 
* Vradijexci.it  tu.  Eucl-  adauc.  vtARD 
aaCsB  peripherix  annuli,  vt  aurein  ARD 
adCsjj periphctKe exdem. bs  A Dad  Cu re- 
flas in  Cylindro,  quod  ex  Thcii  lini  pcripne- 
rijs xqualcs.vt aurem refle exdem  DAad  BC» 
Sic  i>e  ad  Cc  ob  parallelas  11  a,  A V B ex  2 
tr.  10.  Quare  ex  16.  ti.  9,  p.:  v erita.i  dy 

in  annulo.vt  A e ad  C in  Cylindro  Quare  i,- 
minita  AB  erit  ad  BV  n anitulo,  vt  E>  C ad 
Ce  in  Cylindro,  'ed  A 8 10  annuto,  Au» 
Cylindro, C D iunt  xqu  des,  Ergo  eriam  *V, 
& Cc, A additis  vttinque aqualibus  diame- 
tris erunt  e D,  & V A xqualcs.  icd  e nam 
xqualcs  iuut  portiones  diametrorum  DN  flt 
GAex effefltone ergo rampoteida CV  & Ne 
funt xqualcs.  Quare  D N xquat differentiam 
G A radiorum  GV,&  A V.  Eodem  paflo  o- 
flcndemusrcflamM  A xquare  differentiam 
peripheriarum,  eo  quod  N G^quet  periphe- 
riam  proxime  minoiein  G8M-  Quoniam  A 
R D petipheria  cft  ad  GKN  pcripherianij  vt 
radius  A V ad  radium  G V cx  4).  tr.  10  , A A 
V eft  ad  G V in  annulo  vt  D e ad  N c refl?  in 
Cylindro,  A hx  vr  recta  DA  ad  ng  in  eodS. 

, Ergo  cx  16.  !s>.  A R Dciitad  G R N an- 
nuli  pcriphcrix.vt  ADadGN  refla  Cyiindru 
led  DR  Aperiphcria-A  DA  refla  siji  xqualcs 
ex  Theli.  Ergo  erra  petipheria  G RN  in  annu- 
|o,A  N G in  Cylindro  xquanrur  Quare  MA 
rc  (iduum  xquatur  ditfcccntix  pctiphcrraruin 


DAVCTVM 

ip rarum.  Quare  cum  priima  DV'I\1GH  pro 
vno  latere  DN  differentiam  fiemldiamctrotu. 
A pro  alio  obtinear  GNyqualem  p-ripherie 
minori.  A altitudo  fit  eadem  N 1 ,tum  in  an- 
nulo, tumin  Cylindro.  Pyramis  quoque  vt  A. 
GH  habeat bafim cx  Ma  differentia  peripbc- 
riatum , A ■*»  G differentia  radiorum,  ACM 


altitudo  eadem,  xquabunrar  pyramis,  A prif- 
maporrioni  coni  AH  ■ Dv'l  vaaiatx Cylin- 
dro NIGA cx  prop.  29.  huins.  Siquidem  ha- 
bent eandem  altitudinem , quia  HO  normalis, 
Ac  liemichorda  in  Cylindro  xquatur  nor- 
mali  iemichordx  G H annuli , q>  od  fubten- 
dant  circulorum  xquaiium  < x Thefi.  DEC, 
A A H d eundem  arcum  A H ob  ffnum  versu 
A G zqualem  finui  yerfo  I.  N.vtpotcft  con- 
flare cx  4-)-  tr.  10.  Eucl-  adauc. 

Ua  probabitur  de  priimate, pyramideque 
HAUQJ.P  F.  quod  xquetur  Cylindri  feg- 
mcnro  coni  vacuo  H r F I e eadem  prorsus 
ratione. Na  vr  H R ad  R OradiiEUc ex  jj.tr. 
10.  petipheria  M 1 ad  peripheriam  Q^P  vt  aii- 
tcniH  Rad  K Qfic  Ncau  Ee(  vr  autem  N e 
"ad  Ee.Bc  refla  vel  (ibixqualis  1H  in  Cy- 
lindro ad  L E.  vel  fibi  cqiulemF  Z reflas. 
Quapropter  xquabitur  refla  FZ,  A periphe- 
. fia  Q , fient  olierimm  cft  aquari  N G reflg 
G R N velli  pejipheri;. /dcoqucHo  refla 
Cylindri  erit  aqualis  dilfcrcntic  peripheria- 
rum H 1 ,velxqualisGKN,a  P Qvel  xqua- 
lifibi  i 4.  E.  Atu  Q_vcl  X L differentiz  ra- 
diorum LG.vel  H QwAltitudo  veroT  Qvr ro- 
bi que  aqualis , ablatis  ^qualibus  E P abf- 
qualibus  (emi, -hordis  E F.  Ergo  cx  pr,  a9.  hli- 
itis  prlmaOQPF  1 j A pyramis  OQZHx- 
quabuniur  portioni  coni  vacuate  Cylindro 

qthfpi. 

Hincconftat  quoque  parallelepipedum  X 
O L Q N 1 P E , priimaque  Q_I  X O G H in 
Cylindro xquari  annulo  quadrangulo  HQ 
GL 1 P EN  annuli  ex  jo.  huius  cum  O H ae- 
quetur differende  ptripberiarum,  at  L E mi- 
nori peripherie.  A O Qdiirereori^  radiorum 
A eadem  Iit  altitudo  E Q vtrobique. 

VcrumcdmtranUtta  medietate  incrirtio 
annuli  incipiac  mutare  naturam, A 7 S2J  PE  * 
$ 6 aon  lac 


APPENDIX 

nonfltfruftutn  coni  ablato  Cylindro;  fedd 
contra  portio  Cylindri  ablato  fntfto  coni 
eiufde.n  balis , fiquidem  iam  incipit  inuetrl 
conus  F 4 T>&  Cylindrus  F s P QT  7 cft  ma- 
ior iplo,dt  id  quodjinfcriptum  anntilo  cft  ip-r 
fiusv,  citra conum  F 4-T  remanet.  Ideoque  x- 
quabitur  portio inferipta  Cylindri  7 QJ"  F 1* 

* ablato  fruftocor.i  ciuidcm  balis  equcalto 
prilmati,  cuius  bafis  contineatur  differentia 
radiorum,  & latere  squali  Peripherie  minori 
& pyramidi  balis  quadrari , cuius  altitudo  iit 
differentia  radiorum,  bafis  vero  contineatur 
tub eadem altitudincportioni%Cylindri  QJ 
& differentia  periphcriaruiti.  Talia  vcroftmt 
duo  corpora  in  Cylindro,  prilina  nempe  8 47 
F S R,  Se  pyramis  8 7 4 QZ;  Siquidem  rcila  F 
Ziquatur  petipherii  maiori  QP..5  4xquatut 
peripherij  minori  7S  recta  7 Z di  ffcientii  pc- 
ripheriattim  iquatur , retia  Q,Z  Vel  87  »1“* 
tudini  QJ  portionis  priditii  in  annulo  > Se 
84  altitudo  pyramidis  differemix  tadiprum 
Qj  qux  lingula  aperte  coi  ligunrur  ex  dictis. 

Si  ergo  interibas  in  annulo  rot  portiones 
annulorum  triangularium,! nempe  conorum 
Cylindris  vacuatotum,  vel  e contra,  nec  uon 
& annutos  quadrangulos.  Sicut  etiam  Cylin- 
dro corpora  prjunuc,  p>Tamidequ#ccnlian- 
tia,  4c  parallelepipeda  omnia  ciuidcm  altitu- 
dinis, St  numeri,  qua:  nempe  lubtendant  x- 
qualium  radiorum  squales  differentias,  vt  A 
G.Sc  ti  Lin  Cylindro,-  AG,4  (4  Lin  anrulo 
per  lubduplam  diametrorum  squalium  diui- 
fionem,  habebimus  in/cnptioncm  continua 
squalium  vtrobique  corporum  numero  ; de 

2 uanti  rate.  Quapropter,  fi  multiplicetur  vfq: 
um  relinquant  quantitatem  omni  data  mi- 
norem,dicent  eandem  proportioncm,qu«m 
jpiacorpora,  quibus  interibuntur  ex  prop.  j. 
huius.  Vnde  etiam  ipla  corpora  inuiccm  x- 
quabuntur , nimirum  Cylindrus;  Se  annuim 
pisdiflus.  - • 1 

COROLL.  I, 

H/ne  confiat  annulum  folidtim  squati  Cy- 
iindeo  parallelarum  bafium; cuius  axis  - 
fit  L E squalis  peripherix  medie  'L  L in  an- 
nulo  Quia  ,dt  huic  ipn  sqhatifr  Cylindrus 
oblique  fetiusequansannurum  -FDAHBex 
pe.-  4. .huius  liquidem  etiam  Cyiindrus  obli- 
que fetius  habet  axem  L E squalem  medis 
peripherix  L E in  annulo,  vt  diximus  in  prx- 
cedenti- 


COROLL.  III. 


ELlieitur  quoque, quod  etiam  fi  feti  io  no» 
fit  circulus.  Std  cllipfis.vcl  parabola  ,vcl 
hyperbola,  nempe  quod  annuluslitfigtirxel. 
lipticx,  vel  femianmilus  fit  ligurc  parabolic*  ' 
bypetbolitx.idem  lecutu tojn  , vtpotes  con- 
ipicete,  fi  pro  citculo  facias  parabolam  A i 


B inanmilo  A Z BC  F 0,St  ijfdem  caratte, 
ribus  exornes  conftituafquc  icmicylindrnm 
ciuidcm  balis  A Z B Nam  idem  ptorsiisfc- 
quetur.fi  illi  applices dcmonllrationcm  ijfdtj 
verbis,  Immo  Ii  leclio  A Z B fit  queainque 
figura  flexis  confians.  Sed  habens  axem,  ni. 
mirum,  qu?  per  medium  in  partes  fimiles , Se 
squales  dividi  poffr  , & ex  ea  in  gvrum 
dutia  fonnetur  annulus.idcm  quoque  fcque- 
tut- 

C OROLLi  IV.’ 


COOJ.L.  II. 


C Equitur  quoque  squales  anntiios  efle:qul 
»J  habent circul.s  incoijs  L E legiones  per 
centrum  aT  B reciproce  proportionales:  ita 
quod  firpcriphcria  ^ h ad  peripheriam  alte- 
rius, vt  huius  alterius  baimeu  icciio  adba- 
fimicftioheinque  ATli, 
acquitur ctiain  eos,  qui  habent  squales 
fettiones pet  centrum,  ieu  vmbilicum  cile  ad 
inuiccm,  vt  circuli  medii- Sicut, Se  qui  habent 
eqiules circulos  tnc<jios  cflead  inuiccm, vt 
lectione-  pet  centrum. 

sequitur  iniupcr  annulos  inuiccm  effein 
triplicata  ratione  diametri , vel  peripherix 
medi? ,. (i linr  iimiles.  Ratio  vnica  eft.quia 
Cylindri,  qui  habent  annulorum  icilioni 
ptrrmbelicdm bales  squales.  Se  Iimiles , de 
medis  peripherix  qquales  altitudines,  ipfis 
loliditate  squales,  tales  proprietates  obti- 
nent exprop.  5,9.  11  & 12.  tr.  34,  Euc.  adau, 
squalium  veto  ad  squales  eadem  propor- 
pioett. 


Hinc  etiam  cft, quod  nedum  annulus  figu- 
rs  circularis,  led  cuiuslibet  muitilatc- 
rx  figurat,  lici  licet  cuius  fettio  per  centum, 
fcu  viiibclicnm  piodufta  mandens  fit  multi  la- 
terum quodcunquc.squari  Cylir.dracco  obli- 
qui icito  , cuius  bafim  retiam  alteram  idem 
niultilatcrum  fternat,  & dltitudo  maxima 
circulo  maximo  minima  minimo  annuli  fit 
pEqualis , vel  Cylindracco  parallelarum  bafia 
cuius  axis gquetur  medis  peripherix,  vtex 
prjccd . coroll,  dcduciiur. 


.COROLL.  V. 


B Elicitur  quoque  quamlibet  partem  annn- 
li  fuperficicbus  Cylindricis  abicifam,  ve 
rfthi  G D I N fuperficie  CylindridSt  e H K 
NlablciU  efle  squalem  eftilibet  patri  Cy- 
lindri luperficie  ad  axem  parallela,  vt  in  DA 
bC  Cylindro  ipfiuspottioGHSlAD.qux  fu- 
petficic plana  GHNI  ad  caldcm  panes  DN 
diametri 


/ 


AD  EVC:  ADAVCTVM 


diunefri  bafis  DFC  i centro  vmbelicoque 
V aquidiflanrcs  abfdndiii*T,ita  vt altitudines 
GH  invtraquezqucntur,  & longitudo  N G 
zquetur  toti  peripherix  G RN.  Ratio  cade 
quatclt  propofitionisjquiain  ea  parte  Cy- 
lindri parallclepipeda pyramides,  ic  priunata 
inferibi  poliunt  aequalia  fruftris  conotu  Cy- 
lindris vacuatorum, vel  b contra.dc  annuiis 
t adrangulis , pro  vt  exigit  capacitas  loli- 
itatis.  vfq:  ad  inanitionem  vtnufque.  Qua- 
re eodem  argumento,  licut  aquatur  totum, 
lic  parres  aquabuntur,  Inpropolitionecnim 
oftendimus  quacunque  prydiCla  corpora  Cy- 
lindro inferipta  qmbuicunquc  corporibus 
pradidis  annulo  iolcriptis  refpediue  fquari 
dummodo  ad  caldctn  partes  diametri  balis 
inltHant,  dee. 


THEOR.  V,  PROPOS.  XXXiU. 


Tartel  «uni/,  icit  tone  bafi  Cylindri  afUali  fer 
vmbchcum  ipfiur  tranfeunte  ubjcija  aijuatur 
ipfi  Cylindre  fcaleno,  cutur  maxima  altitudo  Jit 
€<juaht  maximo  arcui , O'  ttnutma  minimo. 


HA ee  propofitio  eft  quali  coroll.  ex  pra- 
ditia.Quia  enim  nu  dum  pe.  ipherz  fe  ha 
benr  ad  inuicem,  vt  diametri  ex  prop;  44.de 
4$.  trac.  0.  fej  etiam  arcus  fimiles  cucr.it 


THEOR.  VI.  PROPOS.  XXXIV. 

' t t • 

Tart  externa  annuli  Juptrficic  Cylindrica  dmi/a 
qr.x  tranjcat  per  f ripbi n r.m  mediam  ip/iut 
annuli  dilfirt  ab  in  urna  duplici  vngula  Jiilida , 
ijuarum  bafitfit  cirtulut [ctltvr.il , O"  altitudo 
dificrtntia  cxum* pcriphtnxivcl  intima  i me- 
dia, j 


PRobatur.  Nam  coroll.  1.  prop.  aa.nbferua- 
tum  eft  annultim  tolidum  aquati  Cylm- 
dro  parallelarum  baiiiim  , cuius  altitudo 
zquetur  medif  peripheri*  , Se  coroll.  %.  fin- 
gulas  paties  l ylmdncis  luperfictehus  ad  tar- 
dem partes  diametri  le/lionis  ab  vu.bclico 
prodeuntis  ab  citas  cl!c  aquales  quibuslibet 
pTRibus  in  Cylindro  a lupcrficicbus  axi  pa- 
rallelis per eaidcm  pattes  diametri  bafeostra- 
lcuntibus.  fruamobrem  externa  pats  annuli 


quod.fi  CFD  fupcrficies  fetans. Se  BZA  vfque 
ad  vmbelicum  V feratur,  fit  fnbtema  Au  ad 
fubtenfamCBvtAVadBVexj.tr.  te-ob 
linearum  C B,  D A para  llelismumr  Quare  ctii 
arcus  A D erit  ad  arcuin  B C ex  4j  - ciuldem. 


vt  chorda  (ttbtenla  .xD  ad  chordam  fubtensi 
C B , Se  ideo  , vt  A V ad  B V,  Se  hinc  intexes 
idem  argumentum  vtendo  vice  periphciix 
maxime  a reum  maximum  ^quantem  maxima 
clcuationem  A D Cylindri  aqualis  A UCB 
minimum  arcum  B C in  annulo  cqtiantem 
minimam  altitudinem  B C [n  Cylindro.  Nam 
pofito , quod  fit  in  vtroque  eadem  bafis;  Se 
ledioCFl)  leu  circulus,  feu  multilatcrum  fi- 
xnile.  Se  aquale,  idem  argumentum  per  om- 
nia militabit , quod  adhibuimus  propof.  a a. 
antecedenti. 


PDELH  aequabitur  patri,  a hi  E O P par- 
ti altiori  Cylindri,  Se  Lite  BHL  interna  pats 
annuli  « tuperlicie  uELH  Cylindrica  diuifa 
equa birur  parti  dertelsioti  L WBF  ECCylui- 
dria  lupcrncie  Lfli-Eabicifa. 

Hac  veto  vr  pr0p-4.hu  ms  deficit  a dimidio 
Cyliudto  parallelarum  bilium  /M  Z H CED 
V ugula  L H .v.  h , illa  luperat  idem  dimi- 
dium vngula  aquali  A L tl , hic : autem  Cy- 
lindrus parallelarum bahuin  M ZHCtJa- 
quat  annulum  P bC  B H A.'  un»ergo  Cylin- 
dri B C U A fcaieni  pars  maior  ALH,  tD 
ex*  imam  annuli  portionem  LhAP’  Ogquars 
hac  vngula  l.A  v*  Z , mperet  medietatem  LH 
ZPED  Cylindri  paralleli  toti  annulo  aqua- 
lisrpars  t ero  L H B P £ C ciuldem  fcaieni  Cy- 
lindri intimam  annuli  portionem  aequans 
minor  fit  eadem  aquali  vngula  LM  H B me- 
dietateLM  HP  tC  ciuldem  paralleli  Cylin- 
dri. Ergoetiamialisetit  pars  extima  annota 
Se  luperabit  Cylindri  paralleli  libi  aquam 
medietatem  vngula  eadem  A ZLH.  '«»'•* 
intima  minot  cur  medietate  eadem  jaralleli 
Cylindri  eadem  vngula  vel  aquali  LMHB- 
Quamobtem  pars  annuli  extima  mpciabtt  in- 
timam. dnplici  vngula  ; St  illa  E A hZqui 
pats  ex  terna  fuperarienuCylinarom , Se  nae , 
M B L H,  qua  interna  delicie  1 fcmicylutdro, 
& fic  duabus  vngulis  maior  erit:  _ . 

Patet  autem  ex  dic.  prop.  a*,  buiusquod 
he  vngula  obtineant  i to  bafi  femieirtutum 
LMhf aequalem  (emkirculo  TECpcr  vmbe- 
Jicuro,  Se  altitudo  M B fit  diderent  ia  mrer  B, 
C,  Se  LE,  tcilicet  inter  peripheriam  minorem 

C*  in  annulo,  Se  peri,  hei  iarn  medumOE, 

cui  Unca  ili*  in  Cylindro  $quaniur. 


D 


APPENDIX 


Coroll. 


HIof  eft,qa6d  cijm  cognofcamns  cuba- 
tionem vngulartrm  e*  pr: -H- t r:  4 . icic- 
mus  quoque  quantitatem,  qua  pars  exterior 
annulj  fuperat  interiotem, 


theor.  vi.  profos.  xxxv. 


Jtntulu: auadranfulul obliqum  a'/»arKr  parallc- 
iepipedo  ciufdcm  altitudini!  cutut  tu'  / Jub 
difcrcuiiaradiorum , & peripheria 
'Medio  contineatur r 


Sit  A ECT  DEF  annulusquadrangulus.fcd 
obliquus-  Dico  quod  aquabitur  parallc- 
)cpipcdo;quod  iit  altitudinis  SX,  cuius  baiis 
fubo  Q periferia  media  < Se  P 1J  differentia 
radiorum  contineam^.  Prolungcntur  dux 
fuperficics  interna,  Ac  erterna  huius  aunuli, 
Se  conucnient , cum  lint  obliqua  in  H , AcL, 
etuntquc  duo  coni  paralleli  DtF.Sc  P K'*t 
quibus  liant  dux  pyramides  xqnales,  vt  do- 
cui prop,  29.  h.  N;H  YZ.StGMIV,  eruntq: 
latera  parallela  Dt.GRi  St  H Z, G V.  Quia 
enim  latus  N l ea  conftitutione  pyramidis  x- 
qualis  xquatur  radio  $ F,  de  N|  Y radio  S ind- 
ent latus  N V peripherix  exteriori  D fi 
F «V  N Z interiori  P K,  fiftqueex  prop,  4;, 
tr.  10  i K radius  ad  s F radium , vt  periphe- 
ria  P K interna  ad  periphcnam  pe  F externi 
Quare  etiam  telpcilinc  xqnales  ita  erunt  N 
Y ad  N H>  vt  N i ad  n V,  *t  lic  altitudinibus 
conorum  xquaies  altitudines  pyramidum  M 
H ad  N U,co  quod  lc  reterat  ad  d.  ad  Ls  . vt  S 
Jfad  s F obparallellimnin  linearum  M k,  & 
L f.  Quamobre  11  e*  2.  tr.  10.  frunf  H y,GR 
parallele.  Ac  etiam  H Z . G V ,Sc  VZ,RV 
Quare.  Ac  plana  per  illas  acta  erunt  parallela 
ex  prop.  ti:tr;22.  A ido  vero  plano  352.  per 
Nj  altitudinem  aunuli  quadranguli  paralle- 
lo bafi  N R V elformabitur  frudum  552.  N R 
V.  quod  erit  xqualc  trudo  coni  A3FR:Wqui- 
dent  Pyramis  R N G V aquatur  ex  cffcflione 
couoDL  F,  St  ideo pyramis  $Gj2. eo  modo 


qao  oflendimus  in  contextu  propof.  19.  hu 
ins  erit  xqualis  refiduo  cono  ALE,  Quaprop- 
ter ablatis xqualibus  G 332  pyramidc.St  LAl} 


cono  reftabu.  tfruftg  3 y 2 NtVjpyrarniduna 
& ADiFE  conorum  equali.i;  Eadem  ratione 
NYZH  xquatur  ex  cfietFs  cono  PMk,  Se  ideo 
pyramis  H34  7 ex  contextu  prop'i9.huius  cil 
equaliscono  CMT- Quadcie  ablatis  «qua- 
libus 3 + 7 H pyramide, fit  CMT  eono,tcftat 
frudum  pyramidis  N 3 4 7 f d xqualc  frudo 
coni  CTP*.  Quapicpter  fi  rursus  hac  fruda 
nempe  N s 4 7 Z Y 1 yramidis  1 frudo  s 3 2 N 
R V,Sc  frudum  coni  C'l  Pe  i frudo  coni  ma- 
iori ASF8  annutus  quadrangulus  A RE  FC 
K,  Accorpns4  s Y 1 Z V - renabunt cqualia. 
Ducatur  planum  7601  n parallelum  plano 
45  Y R,dc  fiet  pa r.illclepii edum  7 4 n R.Dem- 
deper  lineam  76  planum  7 6 Z f parallelum 
Jarcri  GV;  V erunt  duo  prifmata  7 6 m n f g. 
& 7«  Z f 2 V,  quorum  bales  triangula  6 n f, 
Se  Z r Y.Hxc  aurem  aquabuntur  parallele- 
pipedis  fuper  yqualcn;  bafim , Se  ad  eandem 
altitudinem  eueStisex^rop.  17:  trr  33-  Bafis 
autem  xcnaiis  rbtmrrur  ex  pr,  1.  tr.29.Si  fiat 
rcdiangiifnmcx  dimidio  latere  n fad  aititu- 
dincuin6  peopriimate  7 n f,  de  ex  dimidio 
fV  in  altitudinem  f Z pro  prifmatc.  7 2Z& 
Quamobrem , fi  hxc  parallelepipeda  prilma- 
< ibus  f qualia  addamur  priori  parallclepipe- 
do  46  Y n.ficr  paralleltpipedum  totum  fu- 
per  K n,Jc  dimidiam  n f At  dimidiam  f v,  ici-, 
licet  (tiper  dimidiam  n v.  Hxc  autem  xquat 
peripheriam  O Q.  \am  ; Se  ipfa  equae  totam 
peripheriam  fuperiorem  A B,Sc  dimidiam 
differentiam  imer  A B peripheriam  fuperio- 
rcm.Sc  D F infctiorcm.Quoniam  ex  effeftio- 
ne  LO  yquar  L A Se  A O dimidiam  AD,  qux 
cftdiftcrcntia  inter  L A Se  L D.  fed  vt  LD  ad 
D O , fic  ell  S D ad  i O radij,  Se  vtS  D ad  1 0 
xadij , fic  D E F peripheria  ad  O Q periphe- 
riam Quare  ex  n-  tr.-9.p-2.  Luerit  ad  LQ, 
yt  peripheria  L-EF  ad  peripheriam  O Q,  Se 
ita  probabis  quoque  quod  1 O fit  ad  LA;Vt 
peripheria  Q. O ad  peripheriam  B X A.  Aid  ia 
vtdixiLO  cft  medium  Arithmeticum  ititer 
L A,  Se  L D,  Se  tantum  fuperat  A L quantum 
deficit  ab  L [y.  Bfgo  talis  quoque  erit  peri- 
pheria Q O,  St  tantum  excedet  B X A quan- 
tum minus  cft  peripheria  DEF.  Quadere 
annulus  quadrangulus  A BDFC  K xquat 
parallelcpipcduui  luper  hafim  ex  O Qccri- 
pberia  , Se  A C differentia  radiorum  adean- 
dem  clcuationcm  cucUa. 


COROLL. 

HInceff , quod  fi  fuperficies  A £ F D con- 
cipiatur tanquam  folida,Sr  ciufdcm  al- 
titudinis AC,  fit  ad  hoc  parallelcnipcdunj  x- 
qua°s  annuluin  quadrangulum  > vt  diameter 
ad  peripheriam.  Vnde  li  prop.  38.  tr;  jq  At  2- 
tr.  }}•  intelligarur  non  de  luperficiebus  ma- 
themathicis.  sed  aliqua  foliditate pollenti- 
bus, St  veiuti  cruftis  corporum  euidenx  etiam 
cuadit  ex  bac propof. St  maxime,  (i  intelli- 
gatur  de  conislcalenis.  Licet  Methafifiri  in- 
tellcOa  videatur  aliis  quibuidam,Sc  preeipue 
Icqucnti  contradicere.- 
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